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gris  dcclaratum  eft.  Compofitotum  quidam 
iuperhciales  vocantur  qui  a  duobus  produ- 
cuntur  vC  10  a  2  &  5  &:  36  a  18  &  2 
vel  a  3  &  12  vel  a  4  &  9.  alij  folidicum 
componuntur  ex  tribus  vt  idem  36  cum 
componitur  ex  6.  &  3.  &  2.  namdu&o  3 
in  6  fit  18.  &  du&o  S.in  2  fx  36.  Igitur 
omnis  folidas  poteft  efle  fuperficialis  non 
aujtem  omnis  fuperficialss  folidus.  Nam  10 
nullo  modo  poteft  dici  folidus.  Quidam  ve- 
ro  numeri  ex  pluribus  quam  quacuor  com- 
ponuntur  vt  1 zo.ex  5.4.3.2,  Sed  hoc  non 
confiderat  Euclides  quia  in  continuis  ni- 
hil  eft  vltra  corpus  &  hoc  non  intelligitut 
habere  plufquam  tces  demonftrationes.Ideo 
finis  Euclidis  eft  in  numeris  ad  folidos  ve- 
lut  in  continuis  ad  corpora.  Supaficialiu  Hc 
folidorum  quidam  ex  acqualibus  numeris 
conftant  &  vocantur  Quadrati.Sifintfuper- 
ficiales  aut  cubi  fi  fint  folidi  4  igitur  eft 
Quadratus  :  conftat  enim  ex  2  in  2  &  9  eft 
Tom.IV. 


quadratus  :  conftat  enim  ex  3  6V  3  &  }G 
vt  conftat  ex  <»  in  <#  eft  etiam  quadratus  , 
vc  vero  conftat  ex  3  in  1 2  eft  contentus  fub 
genere  communi  3  id  eft  voeabitur  fuperfi- 
cialis.Ec  ita  5  eft  cubus  conftans  ex  2  &  2 
&  2.&  27  s  cubus  ex  5  &  3  &  3  >  conftans 
&  64  cubus  ,  ex  4  &  4  &  4» vC  vero  con- 
ftat  ex  24.8.  non  eft  cubus  fed  folidi  nomi- 
ne  tantum  nuncupatur  ,  vt  vero  conftat  ex 
3  2  &  2  dicitur  fuperfkialis  ,  vt  vero  con- 
ftatex  multiplicatione  8  in  8  dicitur  qua- 
dratus.Item  igitur  numerus  quandoque  po- 
tcft  dici  cubus  &  quadratus  &  foliduspurus 
&  fuperficialis  purus  :  numeri  vero  squales 
producentes  folidos  cubos  yocantur  latera 
cubica  feu  radices  cubiae.  Ec  producentes 
quadratos  fuperficiales  latera  vel  radices 
quadratar. 

Ofiander  v«o  conatus  eft  omnes  nume- 
rorum  fpecies  ad  Euclidis  ordinem  redu- 
cere  Sc  pro  illo  intelligere  decet  primum 
ftatui  latus  fecundum  quadratum  ,  tertium 
cubum ,  quartum  quadratum  fuperficialem, 
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id  eft  qui  etiam  inaequalibus  componitur: 
nam  primus  quadratiis  eft  purus  fi  fit  iatns 
eius  numetus  ,  quintum  fuperficialem  ob- 
longum,  fextum  cubum  Quadrati  ,  fepti- 
mum  folidum  oblongum  ,  Sc  poft  hos  fe- 
ptem  recurrunt  alij  f:x  eodem  ordinevfque 
ad  trigefimum ,  &c  poft  rurfus  alij  fex  eo- 
dem  ordine  vfque  ad  decimum  nonum  ,  8c 
fie  in  infinitnm  vt  in  figura.  Qui  ergo  lo- 
cantur  in  fecundo  ordine  vocantur  fecundi 
qui  intertio  autem  vocantur  tertij  vt  cubus 
tertius  &  cubus  quadratus  tertius  ,  id  eft 
ante  quem  verfus  vnitatem  funt  duo  alij 
eiufdem  generis  Cubus  autem  quadratus  eft 
cubus  alicuius  numeri  femper  quadrati  aut 
quadratus  alicuius  cubi.     Sed  fupeificialis 
oblongus  eft  qui  eftantecubu  quadrati  pro- 
ximus:&  folidus  oblongus  qui  fubfequitur, 
&c  non  feruant  ordinem  vt  poflint  e(fe  Relati 
primi  vel  fecundi  :  quia  2  ©48  non  eft  rela- 
tum  alicuius  numeri  ,  fed  1024  qui  eft  ante 
eum.  Oportet  igitur  in  hoc  feruare  regulas 
pofitas  in  tertio  &c  quarto  libro  feu  in  iibris 
de  numeris  irrationalibus  &c  denominationi- 
bus.Haec  tame  regula  deferuit  vltra  idquod 
vidifti  ad  quatuor  Sc  quinque.  ad  multipli- 
cationem.  Nam  in  ea  adde  numeros  inui- 
cem  ordinis  &c  coniunftus  eft  numerus  pro- 
du&i  Exemplum  volo  ducerefolidum  oblon- 
gum  in  quadracum  fupcrficialem  ,  addo  7 
&  4  numeros  ordinis  illorum  fit  1 1  nume- 
rus  fuperficialis  oblongus  fecundus,oftendit 
aucem  hoc  quod  fi  ducas  1 2  8  in  1 6  fit  2048. 
In  Diuifione  vero  fufficit  dctrahere  nume- 
rum  diuiforis  a  diuidendo  &c  reli&us  eft  nu- 
merus  prodeuntis.  Exemplum  volodiuidere 
cubum  quadrati  tertium  per  folidum  oblon- 
gum  fecundumdetraho  1 3  &  1 8  relinquitur 
5  numerus  fuperficialis  oblongi.Et  fic  etiam 
diuifo  262144  Per  8i92exk  32.  In  inuen- 
tione  autem  lateris  &c  eft  certia  vtilitas 
cuius  ordinis  pro  qnadrato  deinde  per.2 
pro  cubo  per  3  pro  cubo  quadrati  per  6 
numerum  ordinis  &c  exibit  numerus  or- 
dinis  lateris.  Exemplum  volo  latera  quadra- 
ta  cubica,&  cubica  quadrata  cubi  quadrati 
fecundi  eius  numerus  eft  12  duiido  per  2, 
per  3,&per  6  exeunt  6pro  latere  quadrato,, 
&C  4  pro  cubico,  &  2  pro  cubico  quadrato 
igitur  latus  quadratum  eius  eft  cubus  qua- 
drati  primus  &c  latus  cubicum  eft  quadratus 
fuperficialis  primus  &c  /atus  quadratum  cu- 
bicum  eftquadratus  primus  quieftindirs- 
&o  2  prodeuntis.  Ec  fic  latus  quadratum 
4096  eft  64etiam  &  cubicum  eft  16  &  qua- 
dratum  cubicum  4.Quarta  vtilitas  eft  quod 


per  hoc  hoc  polfum  fcire  qualis  natura?  fic 
quilibet  numerus  habito  ordine  ,  nam  fi 
maior  fit  fenario  talis.Diuideper  6  &  fi  nihil 
remanet  eft  cubus  quadrati.  Si  remanec  1 . 
folidus  eft  Cblongus  >  fi  2.quadratus3li  3.CU- 
bus,fi  4.quadratus  luperficialis  ,fi  5.  fuperfi- 
cialis  oblongusjfi  6.  vero  Sc  nosaddimus  1 1 
cuius  ille  non  meminit  in  fuaexempla  &  eft 
quod  polmm  icire  quot  quadrata  pnecelle- 
rincvel  cubi  quadrati.  In  quadratis  prbue- 
niens  per  2  oftendit  fa<5ba  diuifione  quadrata 
&  per  3  eubos,per  6  cubosquadratos,exem- 
plum  volofcire4.  5.  numerum  in  ordine 
qualis  fic  &  quoc  ilium  praecedanc  numeri 
quadrati  cubi  &  quadrati  cubi.  Diuido  eum 
per  6.&c  relinquiuir  5.  igitur  ipfe  eft  cubus 
&c  quia  ex  tali  diuilione  prouinit  7  .ante  eum 
feptem  quadrati  cubici  erunt.  Diuido  etiam 
per  3.  exit  15.  &  decimus  quintus  numerus 
eft  eius  Iatus  cubicu  &c  ipfe  etiam  eft  quin- 
tus  decimus  cubus  eius  ordinis  numerorum 
diuido  ctiam  45-per  1  &c  exeunt  22  &C  tpx 
prscceHerunt  numeri  quadrati  pofito  latere 
numero  primo. 

Compofiti  igitur  numeri  auc  ajquales  3 
funtfuis  numeracoribus  vnitate  computata 
&c  vocantur ,  perfecti  vt  6.  qui  eft  a^qualis 
5.2.1.  pariter  acceptis  a  quibus  numeran- 
tur  &c  18  qui  eft  squalis  14.7.4.2.1.11^1116- 
ratotikus  fuis.  Quorum  vero  numeratores 
iuncri  maiorem  conficiunt  numerum  ipfo 
numerato  :  eorum  nomen  eft  fuperabun- 
dans  feu  abundans  ,  vt  12  quia  6.4  &  5  &c 
1  &C  i  numeratur  qui  conficiunt  16  maio- 
rem  12.  Si  vero  minor  fit  qui  conficitur 
ex  numeratoribus  ipfo  numerato  dicitur  nu- 
merus  ille  diminutus ,  vt  10  qui  numeran- 
tur  a  5  &c  i  &c  1  qui  iuneti  faciunc  8  mino  - 
rem  ipfo  10. 

Omnis  numerus  numeratus  ab  abundan-  4 
ti  vei  perfedo  eft  abundans ,  vc  1 2  &C  56. 
nam  fi  6.  eft  perfeclus  igitur  xquatur  par- 
tibus  fuis  a  quare  cum  ille  numeret  nume- 
rum  numeratum  a.  b. :  fectmdum  eum  nu- 
merum  fecundum  quem  numerabant  6.  du- 
dum  in  illum  fecundum  quem  6  numerac 
fuum  mnltiplicem  :  8c  ideo  quilibet  illorum 
eft  eadem  pars  producli  qualis  eft  prior  nu- 
merus  numeri  perfecT;i :  fequitur  vt  ex  illis 
folis  deficiat  quartummultiplex  ab  vnitate. 
Sed  ei  fuperadduntur  multipiex  &c  numerus 
perfectus  laco  eius  ,  &c  etiam  ipfae  partes 
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Igitur  abundat  exemplum  capio  42  qm 
producitur  ex  7  in  6  numerum  perfeclum 
igitur  ficut  3  &  2  faciunt  -~de6  ita  dudto 
5  &c  2  in  1  ,  finnt  2 1  Sc  14 ,  qui  funt  ~  de 
42  deinde  iupere/iad  complendum -~  de  42 
minus  vnitate,  ted  ~  de  42  eft  7.  ex  fiip- 
pofito  ,  igitur  cum  7.  iam  &c  ipfe  nume- 
ret  :  ipfae  partes  iam  arquantur  42  ,  fed 
cum  hoc  fupereft  ipfe  numerus  perfedus  cum 
fuis  numeratodbas  igicijr  42.  eftabundans. 

CoroIIariiam 


De  Propr.vnius  numeri  &:  fecundi.  3 


Corollarium  ex  hoc  patet  quod  quilibet 
numerus  numcratus  a  numero  perfedto  fe- 
cunduni  aliquem  numerum  primum  abun- 
dat  induplonumeii  perfedti  ipfius  fecundum 
numeratores  ab  ipfo  numerato,vbi  talisnu- 
merus  primus  non  fit  ex  numeratoribus 
numeri  perfefti.  Exempltim  30  numeratur 
a  6  perfecto  per  5  numerum  primumqui 
non  numerat  6  dico  quod  partes  numeran- 
tes  ipfum  conficiunt  42.  Ideft  duplumnu- 
meri  perfecti  plus  ipfo  numero  numerato 
&  ita  r  40  qui  producitur  ex  2 8  perfe&o 
in  5  ptimum  non  numerantem  2  8  perfe- 
clum  numerabitura  partibus  conficientibus 
1 96  quod  efl  56  plus  numerato.  Corolia- 
rium  fecundumfequitur  etiam  vt  nullus  nu- 
merus  perfe&us  ab  alio  perfe&o  numero 
poflit  numerari.  Na  qui  numeraretur  exre- 
gula  abundans  eifec  non  igitur  perfedtus,  de 
compofito  autem  demonftratio  clara  eft. 

Perfeiti  vero  numeri  creatio  claraeft  vl- 
tima  noni  Elementorum  Euclidis  fume 
quotlibet  numeros  ab  vnitate  in  continua 
proportioneduplofic  vt  aggregatum  illorum 
1 
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faciat  numerum  primum.Tunc  vltimus  illo- 

rttmin  aggrcgatum  ductus  producit  perfe- 
clu  vefut  in  exemplis  vides.nam  7.  aggrega- 
tum  primi  exepli  eft  numerus  primus  ,  ideo 
duclus  in  4producit  25  perfedtu  Sc  in  lecun- 
do  exemplo  31  eft  numerus  primus  &  eft 
aggrcgatu  t .2.4.8.1 6'.  ideo  ducto  31  in  16 
maximum  ex  his  producitur  496  perfectus 
numcrus.Corollaaum  ex  hoc  fequitur  quod 
maximi  numcri  m  proportione  dupla  cum 
terminetur  in  2  vel  4  vel  6  vel  8  vel 
nunquam  inuacuam  notam  ,  id  eft  in  o  ca> 
tcrum  cum  maximus  in  2  aggregatum  ter- 
minatur  in  3  cum  autem  in  4  terminatur 
maximus  numerus ,  aggregatum  terminatur 
in  7.cum  autem  in  6  terminatur  maximus 
numerus ,  aggregatum  terminatur  in  1.  & 
cum  maximus  numerus  terminatur  in  8  ag- 
Z.4.  t5.8. 
3.7.1.5- 
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grcgatum  terminatur  in  5  ,  fed  terminato- 
rum  in  5  nullus  poteft  elfeprimus  nifi  5  vt 
15  Sc  25  ,  nam  numerantur  a.j.igitur  om- 
ncs  perfecli  producuntur  ex  numeristermi- 
natis  in  3  &  1  vel  in  6  Sc.i  vel  in  4  &  7, 
fed  ex  2  in  3  &  ex  6  in  1  fit  6  &  ex  4  in  7 
hc8  igituromnesnumeii  perfecti  neceftario 
cerminantur  in  6  vel  8  Sc  procedunt  alter- 
nandoiemper  ,  item  ferme  vnus  inuenitur 
in  fingulis  productis  a  1  o.feu  inter  numeros 
continue  proportionales  in  proportione  de- 
cupla  ,vt  inter  1.&10  inuenitur  6  inter  1  o 
Sc  100.  habemus  28.  interioo&  ioooeft 
496  inter  1000  &"ioooo  habemus  8128. 
Sed  quia  regula  hxc  non  eft  omnino  gene- 
ralis  ,  ideo  eft  parui  momenti. 

Omnis  numerus  ex  ferie  aliqua  continue 
Tom.  IV, 


proportionalium  ab  vnitate,cuius  proximus 
ab  vnitatete  primus  fueriteft  numcrus  dimi- 
nutus.Ec  partes  illu  numerantes  fic  habentur 
detrahevnitatem  a  proximo ,  &  eciam  a 
numero  propofito  &  diuide  refiduum  maius 
perminus  quodexiteftaggregatum  parcium 
numerantium.  Exemplum  fit  z  1 87  ex  ferie 
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conftitutorum  in  tripla  proportione  ab  vni- 
tate,&  quia  proximus  ab  vnitateeft  3  nume- 
rus  primus  dico  21  87.  elfediminutum.  Vt 
autem  fcias  numeros  a  quibus  numerantur 
detrahe.  i.ex  3  fitz  detrahe.  i.ex"zi87fit 
ziScJ.  diuide  zi  %6  per  2  exit  1093  &om- 
nes  numeri  numerantes  2187  iun&i  fa- 
ciunt  1093. 

Omnis  numerus  productus  ex  duobus  nu-  7 
merisprimis  eft  diminutus  vel  perfedtus  & 
numerates  ipfifunt  aggregatfiexduobus  pri- 
mis  addita  vnitate  velut.^j.producitur  ex  7 
&  5  numeris  primis  ideo  3  5  funt  iu<5ti  1 3  ,id 
eft  vnitate  plus  aggregato  iilorum  duo- 
rum  produCfciuo,  declararum  enim  eft  in  tra- 
dtatu  de  intcgiis  quod  numeri  primi  funt  itt- 
uicem  primi. 

Cum  aliquis  numerus   producitur   ex  8 
duobus  numeris  ad  inuicem  primis  altero 
primo  altero  compofito-  Tunc  aggrcgatum 
numerorum  numerantium  numerum  pro~ 
ductum   conftat  ex   produdto  numeran- 
tium  compofitum  ,  in  1  p.  numero  primo» 
addito  ipfo  numero  60 
compofito  ,  exem-  5—12 
plum  60  produci-  \ 
tur  ex  5  Sc  12  in-  \  6—\6— 96 — 100 
uicem  primis  &  5 
eft  primus  &  1 1 
corapofitus  ,  volo 
fcire    aggregatum  ^ 
numeratum  c>o. 
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quxro  aggregatum  numerantium  12  \t 
docebo,  nunc  &c  eft  16  duco  igitur  16 
in  1  p.  quam  fit  5  fit  96.  nam  p. 
de   5  eft  6  ad   96  ipfum  12   fit  108 

aggcegatum  numerorum  numerantium  cTo. 
&  fimiliter  volo  numeros  numerantes.  iz. 
ipfe  producitur  ex  3  &  4  inuicem  pri- 
mis  quorum  3  eft  primus  Sc  4eft  compo- 
fitus.Igitur  ex  fexta  regula  aggregatum 
numerantium  4  eft  3  nam  4  numeratur  a 
2  &  1  addi  igitur  1  .ad  primum  3  fit  4  duco 
in  3  aggregatum  numerantium  4  fir  1 2  addo 
compofitum  numeratorem  fic  16  aggrega- 
tum  numerantium  iz  quod  eft  propofi- 
tum. 

Cum  vero  aliquis  numerus  producitur  ex  ^ 
duobus  numeris  quorum  vnus  aliu  nume- 
rat  Sc  eft  primus  tunc  lciemus  aggregatum 
numerantiu  produ&uni  du£to  numero  pri- 
mo  producente  in  aggregatum  numerantiu 
compofitum  &  addendo  omnes  numeros  nu- 
merantes  copofiti  qui  non  numero  a  primo. 

A    z  Exem 
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Caput  Primum. 


Exemplam  volo  numeros  numeuntes  200 
hic  non  poteft  diuidi  fub  Ratione  praece- 
dentis  reguke.  Nam  fi  diuiditur  per  2  5  &  8 
quamuis  fi  fmt  inuicem  primi»  vterque  ta- 
men  eorum  eft  compofitus.  Ideo  afiumo  5 
200 


&c  40.  6c  quia  5  numerat  40  qua:ro  primo 
per  prascedentem  regulam  aggregatum  nu- 
merorum  numerantium  40  quod  inuenio 
efie  50  duco  in  5  fit  250»  huic  addo  omnes 
numerosnumerantes  40  qui  non  numeratur 
a.  5  '&  funt  8.  4.  2.  &  1 .  qui  iundti  faciunt 
1 5  addito  igitur  15  ad  250  fit  16$  aggre- 
gatum  numerorum  numerantium  200.  vc 
patet.  Corollarium  ex  hoc  patet  modus  pro- 
pofito  quouis  numero  tciendi  a  quot  nu- 
meris  numeratur.  ld  eft  fciendi  aggregatum 
nCimerantium  illura.   Nam  ex  libro  de  in- 
tegrisfcies  primo  an  fit  primus  vel  non. 
Peinde  fi  compofitus  quis  fit  maximus  nu- 
merans  illum  ex  primis  quo  inuento  fi  nu- 
merat  illum  fecUndum  alium  numerum  pri- 
mum,vt  341  quiproducitur  ex  11  in  31  fcis 
aggregatum  perfeptima  regulam.  Si  vero 
numerat  fecundum  compofitum  numerum, 
at  non  numeratuab  eo  ,  vt  280  cum  produ- 
catijr  ex  7  in  40  velex-5.  in  36  fciesaggve- 
gatu  per  oclaua  regulam.  Nam  aggregatum 
de4oeft  50  igitur  aggregatum  de  250  eft 
440.  Si  vero  numerat  fecundum  numerum 
ab  eo  numeratum  habes  aggregatum  per 
hanc  regulam.  Horum  autem  trium  vnum 
euenire  neeelfe  eft  dicente  Euclide  omnis 
numerus  vel  eft  primus  vel  ab  aliquo  primo 
numeratur. 

1  o  Compofiti  numeri  fimiles  dicuntur  cum 
producentes  illos  in  eadem  Ratione  fuerint: 
fuperficiales  fi  a  ducbus,folidi  fi  a  tribus.Ve- 
lut  6  producitur  ex  2  &  3  ,  qui  funt  dimi- 
dhmi  4  Sc  C  producentium  24  igitur  6  &c  24 
dicuntur  fuperficiales  fimiles  eadem  ratione 
24  &  3000.  funt 
folidi  fimiles ,  quia 
latcra  24  func 
quinta  pars  refe- 
rendo  fingula  fin- 
gulislaterum  3000 
&  funt  tria  vtrinque  vt  vides.Et  nota  quod 
2  &  8  funt  fuperficiales  fimiles  qua  latera  2 
funt  2  tk  1  &  latera  8  funt  4  &  2  a  &  ra- 
tio  laterum  eft  vtrinque  dupla  &c  fimiliter 
2  &  1 6  funt  folidi  fimiles  ,  nam  latera  2 
funt  2.1.1.&  latera  16.  funt  4.  2.2.  &pro- 
portio  vtrinque  dupla. 

Quilibet  numeri  fimiles  fuperficiales  funt 
in  proportione  duorum  quadratorum  :  & 
etiam  conuerfo  modo  qui  funt  in  propor- 
tione  duorum  quadratorum  fimiles  lunt. 
Et  fimiliter  quilibet  fimiles  numeri  folidi 
funt  in  proportione  cuborum  :  &  etiam 
conuerfo  modo  qui  funt  io  proportione  cu- 
borum  funt  fimiles.  Exemplum  habes  in 
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fuperficialibus  proportio  24  ad  6.  eft  vt  4 
ad  1  quadrati  ad  quadratum.  Et  proportio 
3000  ad  24  eft  vt  125  cubi  ad  1.  Cubum 
Corollarium  ex  hoc  patet  quod  diuifo  fu- 
perficiali  per  fuperficialem  fimilem  cxit  nu- 
merus  quadratus  :  &  diuifo  folido  per  foli- 
dum  fimilem  exic  eubus  :  &  etiam  con- 
uerfo  modo.  Vt  fi  ex  diuifione  duorum  nu-« 
merorum  proueniat  quadratus  fupcrfieiales 
funt  fimiles  :  fi  autera  cubus  folidi  firniles 
erunt  exemplum  habes  in  regula.  Corolla- 
rium  2.  ex  hoc  cognofcuntur  numeri  qui- 
libet  an  fint  fuperficiales  ,  an  folidi  fimi- 
les  diuidendo  maiorem  per  minorem  vel 
minorem  per  maiorem.  Quamquam  enim 
proueniac  fraftus  tamen  videatur  quod  di- 
ctum  eft  ,  fed  non  ad  intentionem  Euclidis: 
Verum  Euclides  pofuit  hanc  regulam -fed 
fub  aliis  verbis. 

Cum  diuifi  fintduo  numeri  fuperficiales  12 
aut  folidi  fimiles  per  eundem  numerum  & 
ex  diuifione  fuperficialis  vnius  ptouenerit 
quadratus  vel  ex  diuifionefolidi  cubus  :eric 
quod  prouenit  ex  diuifione  alterius  iuperfi- 
cialis  quadratus  Yel   folidi  etiam  cnbus. 
Exemplum  diuidantur  24  &c  6  per  6  &  pro- 
ueniant  4  &c  1  dico  quod  fi  4  eft  quadratus 
1  .etiameftquadratns.Etfi  diuifis  24&  5000 
per  3  exeunt  8  &  1000  quod  fi  8  eft  cubus 
etiam  1000  eftcubus  &c  fic  Euclidcsomnes 
numeros  fiadtos  deuitat.  Ideo  54  &c  1 6  funt 
folidi  fimiles  quod  patet  facta  diuifione  per 
2-  8c  Q  dic&s  16  diuifus  per  16  producit 
cubum  :  Sc  54  diuiius  per  16  non  prodncit 
cubum  ?  Refpondeo  quod  prouenic  cubus, 
fed  non  integer.   Euclides  autem  fupponic 
quod  exvtriufque  diuifione  integer  numerus 
proueniat. 

Omnes  duo  fuperficiales  fimiles  numeri  1  5 
inuicem  dudti  quadratum  producunt.  Et 
omnes  duo  rtnmeri '  producentes  quadratum 
funt  fuperficiales  fimiles.  Exemplum  6  in 
24  producic  quadratum  144  &c  fi  ex  2  in  72 
producitur  144  quadratus  2  Sc  72  necef- 
fario  funt  (uperficiales  fimiles.  Haecautem 
regula  in  folidis  comparatis  ad  cubos  vera 
non  eft.  CoroIIarium  diuiio  igitur  quadrato 
numero  per  alium  quempiam  producetur 
illifimilis  vtdiuifo  81  per  ^.exit  27-&ficut 
3  producitur  ex  3  in  1  fic  2  7  ex  9  in  3  eft 
autem  laterum  ratio  tripla. 

Proportio  fuperficialium  fimilium  eft  vt  J4 
laterum  duplicata  folidorum  autem  trifji- 
cata  veluc  proportio  24  ad  6  eft  quadru- 
pla  Sc  laterum  dupla  &  proportio  1 5  o  ad 
6  eft  vt  laterum  (duplicata  ,  nam  laterum 
proportio  eft  quintupla  fuperficialium  au- 
tem  ipforum  viginti  quincupla.  Nam  quin- 
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tupla  in  fe  du&a  viginti  qmncaphm  pro- 
ducit,Yt  in  tiaftatu  deproporcionibus  often- 
dimus.  Et  Jjiwificer  in  cubis  &c  folidis  pro- 
portio  27  ad  8  eft  ,  vc  3  ad  2  triplicata  & 
3000  ad  24  vt  10  ad  2  vel  15  ad  3  vel  2-0 
iid  4  triplicata.  Ec  hoc  eft  quoniam  pro- 
portio  laterum  eft  quincupla  &c  folidorum 
centum  viginti  quincupla. 

Inter 


De  Propr.vnius  numeri  &  fecutidi.  $ 


I  Inter  quoflibet  duos  fuperficiales  imiiles 
vnus  cadit  medius  proportionalis.Er.  fi  cadit 
func  fuperficiales  fimiles.  Et  intet  quos- 
libec  duos  folidos  fimiles  cadunt  duo  nu- 
meri  in  continua  proportione  :  &  fi  ca- 
dunt  funt  folidi  fimiles.  Exemplum  fuper- 
^cialium ,  interyi  Sc  2  cadit  izinterfi". 
&  24etiam  cadic.  12.  inter  24  Sc  5000. 
cadunc  110  Sc  600  ,  vt  vides  a  latere.  Ec 
ita  fi  1 2  cadit  medius  incer  24  &  <>■  erunt 


24.  1  2.  6. 


24.  1  20.  6oo.  5000. 


24  &  6  ilmiles  fuperficiales.  Ec  fi  inter  24 
&c  5000  cadunt  120  Sc  600  in  continua 
proporcione  ernnt  24  &c  3000,  folidi  nu- 
meri  &  fimiles.Coroiarium  &c  medius  inter 
fuperficiales  eft  latus  produ&i  vnius  inal- 
terum  ,  vt  medius  inter  6  &c  24  eft  12  lacus 
14.  4  produ&i  6  in  24.  in-folidis  autem 
nunc  dicam. 
>     Cum  fuerint  duo  folidi  fimiles  ex  ducStu 
cuiuflibetillorum  inquadratumalterius  pro-t 
ducitur  cubus.  Ec  fi  cubus  producatur  ex 
du&u  vnius  in  quadracum  alcerius  eruncfbli- 
di  ,  hi  fimiles  Sc  radices  horum  cuborum 
font  illi  duo  numcri  medij  pioportionales  de 
quibus  in  praxedence  rcgula  diximus.  Et 
h.rc  icgula  non  eft  Euclidis  ,  fed  cam  addi- 
dimus  propter  fimilicudinem.  Exemplum 
igiiur  fint  vt  didtum  eft  16  &c  54  folidi  fi- 
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miles& fianc  quadraca  illorum  156.Sc  2916 
&  ducamur  hxc  in  folidos  mucuo  ,  id  eft 
256111  54  &  29i6in  16  Sc  producatur 
1 3  8 14  &  ^66  $  6.  dico  quod  ^  hi  func  cabi. 
Et  eorum  radices  cubicae  quae  funt  24  Sc  $6 
fonc  medix  in  continua  proportione  inter 
16  &  j4  ,  &  hsec  cegula  1  j.regulx  refpon- 

dct.  Br* 
l7  Si  duo  numeri  fimiles  folidi  fuperficialef- 
ve  per  eundem  numerum  producantur  aut 
diaidantur  qvu  prodibunt  ctuntiimiles  eode 
modo,id  eft  cx  fuperficialibus  fuperficiales, 
«x  folidis  folidi.  Harc  ab  Euclide  non  poni- 
tur,fed  tamen  pendec  vt  diuifo  3000  &  24 
per  4  exeunt7)0 ,  &  6  foiidi  fimiles  du&o 
etiam4in  3000  Sc  24  producuntur  12000 
&  96  folidi  fimiles.Sic  diuifis  24  Sc  1  50  fu- 
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Superficiales. 
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perficialibus  fimiiibus  per  2.  prodeunt  1 2  Sc 
Tom.  I V. 


75  fuperficiales fimiles  &c  ducto.  2.in  24.&C 
150  producuntur  eadem  ratione  48  &  300 
fimiles  fuperfieiales. 

Omnes  duo  numeri  fimiles  vni  alij  ea-  1 8 
dem  ratione  inter  fe  fimiles  erunr,feu  fuper- 
ficiales  , feu  folidi  velut  6  8c  9(jfunt  ambo 
fimiles  24  vt  fuperficiales,igitur  etiarh  inter 
fe  fimiles  erunc  fuperficiales,&  192  &c  3000 
funt  fimiles  ambo  ad  24  ,  vt  folidus  eft  igi- 
cur  Sc  ipfi  inter  fimiles  orunt  folidi.  Hanc 
etiam  Euclides  non  demonftrauit. 

Numeriomnesfimiles  fuperficiales  folidi-  i£ 
ve  nifi  fuerint  quadrati  vel  cubi  funt  inuice' 
compofiti.Nam  fivnus  alium  numeratcorh- 
pofici  funt  per  Euclidem.Si  non  fupetficiales 
funt  in  proportione  duorum  quadratorum 
per  1 1  .regulam  a  quibus  fecundum  vnurn. 
numerum  numerantur.  Numerus  igitur  ille  - 
ambos  numerat  igicur  funtinuice  compofiti 
patet  hoc  ex  di&is  ibi  &  in  1 2  regula,  nani 
75  &c  12  funt  tripli  4  &  2.5  quadratorum,  &C 
750  Sc  6  funtfexcupli  ad  cubos  igitur  ambo 
numerantur  a.6.  ideo  funt  inuicem  compo- 
fici  vel  alicer  quia  Euclides  demonftracquoci 
quatuor  numeri  primi  non  poflunt  efle  pro- 
porcionales:igicurduofuntcompofici  falce  Sc 
ideo  numeracur  a  primis  eiuide  proporciohis. 

iDuobus  numeris  contra  fe  primis  tertius  2o 
non  poteft  in  continua  illorum  proportione 
confticui»vt  cum  5  tk  j.nec  cum  5  Sc  12. 
nec  cum  4  8c  9  .in  rticdio  tamen  poteft,         %  1 

Omnis  numerus  numerans  totum  Sc  de- 
tracStum  numerat  refiduum  ,vt  5  numerac 
ioj  &  21  igitur  numerabit  eciam  84. 

Pat  numerus  cum  induos  diuidicur  ambo  2% 
fuhc  fimiles  in  hoc,  idcft  vterque  par  eft  vel 
vcerque  impar.  Impar  Yero  cum  diuiditur  in 
duos  diuiditur  diflTimiles  in  imparem  Sc  pa- 
rem.  Vt  1  o  quia  eft  par  cum  diUiditur  in  7 
8c  3  diuiditur  in  duos  impares  t  cumque  iri 

6  &*  4  in  duos  pares>fed  9  curh  diuiditur  ih 

7  &  2.  vnus  eft  par  alcer  irhpanPar  tres  ha- 
bet  fpecies  pariter  parem  Sc  ell  qui  a  folo 
binario  ,  vt  numero  primo  diuidi  poteft,  Sc 
eftex  ferie  continueproportionalium  ih  pro- 
portione  dupla,vt  2.4«8.pariter  impar  cuius 
dimidiurh  eft  impar  ,  vt  10  $c  50.  impari- 
ter  par  cuius  dimidiuin  eft  par :  fed  non  li- 
cet  diuidendo  vfque  ad  vnitatem  defcen- 
dere,  vc  1  2  &c  28. 

Adiacenc  huic  fumptd:  eciam  ex  Euciide  ^$ 
confimilcs  quacdam  regulse.  Ec  eft  quodpro- 
dudi  ex  primis  numeris  funt  primiad  omnes 
exceptisproducentibus,&his  quos  numerat 
vt  3  5  producSlus  ex  7  Sc  .  5  eft  primus  ad 
omnes  numeros  quos  nec  5  nec  7  numerant. 

Omnis  numerusminimus  numeratus  ab  24 
aliquot  numeris  primis  nUmerat  omnes  nu- 
meros  ab  eifdem  numeratos.Exemplum  105 
numeratus  a  7.  5.  j.numerat  210.&  315- 
quosilli  numerant.Et  hoc  qUia  105  eft  mi- 
nimus  ab  illis  humeratus. 

Omnes  numeri  inuicenri  primi,funtin  fua  x$ 
proportione  minimi^vt  3  5 ^ck  52^  5  .& 7. 

Numeri  compofiti  inuicem  non  funt  in 
fua  proportione  minimi :  fed  a  minimis  fune 
propottionis  numerant.  Vt  140. 100. 3(3.24. 
compofiti  iauicem  ,  quia  4.  omnes  eos  nu- 
merat  numerantur  squaliter  a  35.25.9.^- 
minimis  fax  proportionis. 

A    %  OmoeS 


Caput  Primum. 


27  Omnes  numeri  quorum  differentia  eft 
numerus  primus  funt  adinuicem  primi :  nifi 
numerus  ille  numeret  ambos ,  exemplum  5  2 
&  3  5,difFeruntin  17.  numero  primo  &  17 
11011  numerat  35  igitur  35  &  52.  funt  inui- 
cem  primi,omnes  igitur  numeri  vnitate  dif- 
ferentes  funt  inuicem  primi. 

28  Si  duo  numeri  differant  per  numerum 
compofitum  &  alter  eorum  differentiaz  com- 
municet  illi  erunt  jnuicem  compofiti ,  vt 
48  &  50  differunt  in  1 8,  qui  eft  compofitus 
ad  50  ideo  30  &48  funt  inuicem  compofi- 
ci.  Vbi  autem  1 8  non  effet  iftorum  3  diffe- 
rentia  tunc  non  fequitur.  Vt  1 5  eft  com- 
pofitus  ad  8  6c  1 5  qui  tamen  inter  fe  funt 
primi. 

De  eifdem  numeris fecundum  Boetium. 

25)  Numeri  folidi  fuperficialefque  apud  Boe- 
tium  alia  intelliguntur  ratione  quam  apud 
Euclidem.Nam  quadrati  &  cubi  apud  Boe- 
tium  a  forma  dicuntur  apud  Euclidem  au- 
tem  propter  mulripiicationis  genus  ,  ideo 
apud  Boctium  etiam  numeri  primi  poffunt 
cfle  fuperficiales  &c  folidi  6c  pentagoni  ac 
pyramidales.  Linearis  itaque  quilibet  nu- 
merus  qui  Figura  non  conftituit  &  fic  om- 
nes  numeri  linearcs  dici  poffunt.  Solus  au- 
tem  binarius  fic  linearis  eft  quod  nbn  poteft 
efie  fuperficies  Exemplum  habes  in  Figura. 
30  Superficialium  quidam 
func  trigoni  quidam  qua- 
drati ,  ali)  pentagoni ,  alij  t 
exagoni.  Trigoni  igitur  ca- 
reant  fic  conftituta  naturali. 

"  1.  2.  3.4.  5.  6. 
3.  6.  10.  15.  21. 
o 

000 
300 
000 
6 


o  o 

000 

0000 

00000 


o 

,,00 

000 
0000 
10 


31 


numerorum 
ferie  iunge 
ab  vnitate 
omnes  & 
conflabutur 
trigoni,  exe- 
plum  iunge 
1  &  2  fit  3 
primus  tri-  " 

gonus  iungo  etiam  1.2.  3.  fit  6  fecundus 
trigonus.  Iungo  1.2.3.4.  fit  1  o  tertius  trigo- 
nus  }  &  fic  de  15  &  11.  Quomodo  vero  fi- 
guram  trigonam  efforment  vides. 

Quadratorum  vero  creatio  fit  ex  impa- 
rium  ferio  omnibus  ab  vniute  iunclis.  Et 
ideo  conftant  quadrati  numeri  apnd  Boe- 
tium ,  alia  caufa  quam  apud  Euclidem.  Ve- 
runtamen  funt  ipfi  quadrati  iidem  apud  am- 
>os  &c  in  hoc  conueniunt.  Exemplum  igi- 
1.  3-5-  7-9- 11 
4.  9.  16.  25.  36. 
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tur  conftituta  imparium  ferie  iungo  1  &  3 
fit  4  primus  quadvatorum  ,  iungo  etiam  1. 
3.  5.  fit  9.  fecundus  quadratorum.  lungo 
etiam  alios  eodem  modo  vt  fiant  quadrati 
femper  affumendo  omnes  ab  vnitate  im- 
pares  &c  eos  fimul  colligendo.  Sed  figura 
quadratorum  eft  vt  vides  a  latere  affumptis 
totidem  ex  vtraque  parte  fecundum  lon- 
gitudinem  &  latitudinem.  Sed  quadrata  fin- 
gula  fiunt  ex  fuis  trigonis  correfpondentibus 
&  pra?cedentevtprima  figura  quadratorum 
conftat  exprima  trigonorum  &  vnitate3fe- 
cunda  quadratorum  ex  prima  fecunda  tri- 
gonorum ,  Sc  tertia  quadratorum  ex  tertia 
&fecunda  trigonorum  iun&is  capitibusad- 
uerfis  vt  vides. 

Pentagoni  autem  creantur  ex  ferie  nu- 
merorum  ab  vnitate  fumpta  ,  duobus  fem- 
per  intermiflis  inde  addendo  omnes  ab  vni- 
tate  vfque  ad  eu  quem  conftituiftivItimum3 
forma  vero  illorum  eft  quam  vides.  Vt  au- 
tem  modum  illius  cogno- 
fcas  ,  feire  debes  quod  fi- 
cut  quadrati  ex  trigohis 
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iiunt  fic  pentagoniex  quadratis  ac  trigonis: 
ac  rurfus  exagona  a  pentagcna  &  trigona 
ei  correfpondence.  Et  generaliter  omnis  fi- 
gura  fit  a  prscedence  fui  ordinis  &  trigona 
vel  vnitate  fi  nulla  fic  ptaecedens  ,  exem- 
plum  prima  eptagonarum  ex  lecunda  exa- 
gonarum  &  prima  triangulari&tertia  epta- 
gonarum,ex  tertia  exagonarum,  &  fecunda 
triangula.  Et  fic  feptima  eptagonarum  ex 
feptima  exagona  &  fexta  triangula  Sc  fic 
de  aliis. 

Verum  creatio  ex  numeris  generalis  Cic  , 
habetur  conftitue  feriem  numerorum  tribus 
femper  intermiflis  minus  ab  vnitate  quam 
fic  habet  numerus  lateru  &  illos  iunge  ficin 
trigona  nullum  intermittens  in  quadrata, 
vnum  ,  in  pentagona  >  duos  ,  in  exagona, 
tres.in  eptagona  quatuor,  &  fic  de  aliis  inde 
colligendo  habebis  numaos  fuperficiales,vt 
in  Exemplo. 

Trigoni  feries  1.  2. 3,  4. 5. 6. 7. 
Trigoni  numeri  3.  6. 10.  15.  21.  28. 
Pentagonorum  feries  4.  7. 10.  1 3.  16. 
Pentagoni numeri  5.  12.  22.  3$.  $t. 
Eptagonorum  feries  irjM^ 6.  2 1 .  2 6. 
Eptagoni  numeri  7.  18.44.  6$.  y\. 
Quadrarorum  feries  1. 3.  5. 7. 5?.  1 1.  1 3. 
Quadrati  numeri  4.9-  16.  25.  56.49, 
Exagonorum  feries  1.        13.17.  21.2J, 
Exagoni  numeri  <?.  15. 28.45.  66".  91. 
O&a^onorum  feries  1.7. 13. 19. 25. 3 1.37. 
Oftagoni  numeri  S. 2 1,40.  65.96. 133. 

Ratio 


DePropr.vniusnumeri&fecundi.  7 


Racio  igitur  fatis  manifefta  eft  m  omnibus 
quomodo  crcari  debeanC.  Ec  quomodo 
vnufquifque  ex  prscedentibus  oriatur  fic 
conftat  ,ex  hocexemplo. 
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Fiunt  Sc  Pyramides  quadratarum  Sc  pen- 
tagonarum  bafium  ex  numeris  quadratis 
pentagonis  &  exagonis  ab  vnitate  difpofi- 
tis  inde  colle&is  omnibus  ab  vnitate  vt  in 
fuperficialibus.  Habetautem  quodlibet  cor- 

Quadr.  1.  4. 9.  16. 
Pyram.  5.14.  30, 
Pentag.  1.5.  12.  ii» 
Pyram.  6.  1 8.  40. 
Exag.  1.6.  15.  28. 
Pyram.  3-  22.  50. 
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pus  ex  his  efformatum  totidem  fuperficies 
quotus  eft  numerus  primus  pyramidalis,  Vt 
Quadrata  pyramis  quinque  pentagonafexi 
e  quibus  vna  quae  eft  bafis  conftat  tot  h- 
teribus  quotus  eft  numerus  fuperficialis 
primus  ,  vt  quadrata  pyramis  quatuor  pen- 
tagona  quinque  caeterae  omnes  fuperficies 
qua:  in  contrarium  tendunt  trigona:  funt. 

Curtse  autem  pyramides  dicuntur  cuma  3? 
perfectapyramideabiicic  prima  vnicas,  aut 
fi  vnitas  &  primus  fuperficialis  detrahantur 
fic  9  8c  19,  funt  curtae  pyramides  trigonae. 
Sic  1  3  Sc  29  curtae  pyramides  quadratae.  Sic 
etiam  5  3  eft  pyramis  exagona  curta  &  in 
vniuerfum  cum  pyramis  eiufdem  generis 
apyramide  aufertur,  Curta  pyramis,  ve- 
lut  etiam  in  corporibus  relinquitur» 

Corporei  autem  numeri  conftantes  fex  » g 
fuperficicbus  quadrilateris  quatuor  funt  ge- 
nerum  cubi  qui  ex  numero  in  fuum  qua- 
dratum  producuntur  ,  vt  8  ex  2  in  4  £c  27 
cx  3  in  9,  &  125  ex  5  ih  25.  Bomifci  qui 
ex  tribus  inaequalibus ,  vtcumjoex  5  3 
&  2.  produci  incelligitur.  Oportet  autem 


Q   r  0  j. 

Numeri  circulares  ctiam  dici  poffunt  om-  illos  eiTe  vt  hi  funt  inuicem  primos.  AlTe 
54  nes.qui  a.  o.vel  1  .vei  5.  vel  6.  producuntur.     res  quod  ex  aliquo  quadrato  in  numerurn 


Nam  in  ide  redeunt  vt  5  in  J  facit  25.1  nn 
1  2  facit  1 21  &  6  in  6  facit  36  &  10  in  10 
facic  looigituriy.  36.100.&  1 1 1 .  circula- 
res  poflunc  dici  eo  quod  terrninantur  fuis 
produccncibus.  Et  eodem  modo  cubi  ex  his 
produfti  vt  125  &  216  &  1000  &  1331- 
Spha-rici  horum  taraen  Boctius  non  memi- 
nic  ,  quoniam  ad  Figuram  non  pertinent  ■ 


latere  fuo  maiorem  fiunc ,  vt  80  ex  5  in 
\6.  eftautem  5  maior  radice  16.  Laterculi 
cmn  producuntur  ex  quadrato  in  nume- 
rum  eius  radice  minoiem  ,  vt  48  ex  3. 
in  16. 

Cum  vero  fuperficialis  numerus  produ-  39 
citur  a  duobus  numeris  fola  vnitate  difte- 
rencibus  dicicur  altera  parce  longior  vc  10 


ergo  vcre  circuiares  a  ferienumerorumco-     ex  5  &  4,  cum  vero  a  duobus  pluiquara 
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minus  ab  vnitace  proporcionalium  prodeunc 
vt  1.  j.9.i7.vel  1.  4-  16.64.  eruncigicur 

circulares  qui  ex  his  fiunt  ,  in  prima  ferie 
igicur  4.  1 3.  40.  infecunda  autem  5.21.85. 
forma  vero  hacc  primorum  ,  facile  autem 
eric  diuifis  circulis  fecundum  proporcionem 
Figuram  oftendere  quae  quanto  pluribus 
conftabit  numcris  fic  perfe&ior  euadet. 

o  o 

o 

0   o  o 

O  Q  Q 

o  o 

]•  00 

Habet  etiam  Beetius  ioiidos  fuos  quos 
nos  corporcos ,  vt  ab  his  differant  qui  ab 
Euclide  defcribuntur  «vocabimus  ex  his 
primi  Pyramidales  conftant  cx  numeris  tri- 
gonis  ab  vnitate  computatis ,  vt  fic  a  latere 
vidcs  ,  Figura  autem  cum  corporea  fit  in 
plano  minime  referri  poteft. 

ITrigonorum  feries  1.  3.  6.  10.  15. 
Pyramidales  4.  10.  20.  35-  


O  O 
o 
o 


vnitate  difterentibus  dicitur  ance  longior, 
vc  20  cunl  produci  intelligitur  ex  10  fic  2  { 

Ve  Pnprietatibus  vnius  numeri  ,  *vel 
fmgularittm  alicuius ffeciei. 

Vnitatis  hoc '  eft  primum  ptiuilegium,  4^ 
nam  in  vnoquoque  perfecCtoium  numero- 
rum  genere  collocatur.  Eft  enim  quadrata 
cubus,  quadrata  quadrati  ac  fi  deinceps. 
Icem  pencagona ,  exagona  ,  atque  fic  dein^ 
ceps.  Rurius  Pyramis  circularis  ,  &  fph£e* 
rica.  Verum  laterculus  aut  Bomifcus  aut 
curta  pyramis  non  eft  :  haec  enim  imperfe* 
c^ta  gerit  &  conua  rationem  lateris  qua- 
drati  cubici  relati  omniumquc  perfcdarum 
denominationum.  Secundum  eft  quod  nec 
multiplieando  auget  ,  nec  diuidendo  mi- 
nuit.  Tertium  quod  fi  detrahatur  vel  adda» 
tur  cuiufque  numero  ,  diuifo  maiore  per 
minorem  ,    qui  exit  tantum    facit  du- 
cT:us  per  maiorem  quantum  illi  additus, 
Yt  fi  ad  4  addam  vnicatem  fit  5  diuifo  5 
A    4  Pec 
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per  4  exit  i~-l\c  additus  ad  5  vel  multipli- 
catus  per  $  fsck  6~.  Quartum  eft  quod  fi 
numero  addatur  vnitas  aut  detrahatur  diui- 
daturque  minor  per  maiore  prouenienstan- 
tum  facit  detradtus  a  minore  quantum  per 
iJlum  multiplicatus.  Vt  inexemplo  diuiden- 
do  4  per  5  exit  -f  hic  dudcus  in  4  vel  decra- 
clus  h  4  producit  femper  3-—.  Quincumeft 
quod  fi  numero  addatur  vnitas  ,  vel  detra- 
hatuijtantum  fitjdiuifoquadrato  maioris  per 
minorem  ,  quantum  diuifo  maiore  per  eun- 
dem  minorem  &  prouentu  ipfi  maiori  ad- 
dito  ,  vtin  4  &  5  diuido  25  quadratum  5 
per  4  exit        &  tantum  fit  diuidendo  5 
per  4  &  exit  1  ~ ,  &  addito  ei  ipfo  maiorc, 
fcilicet  5  nam  ht  tfi.  Sextum  eft  quod  in 
eifdem  tantum  fit  diuifo  quadrato  minoris 
per  maiorem  quantum  fia  minore  detrahat 
quod  prouenit  diuifo  minore  per  maiorem. 
Vt  diuifo  16  quadrato  4  per  5  exit  3—  &• 
tantum  fit  detrahendo  ~ ,  qui  prouenu  ex 
diuifione  4  per  5  ab  ipfo  4.  Septimum  eft 
quod  ipfa  vnitas  omnibus  fuis  radicibus  feu 
Iaceribus  a?qualis  eft.   Octauum  quod  fi  la- 
tus  eft  vnitas ,  ipfum  zequatur  finguhs  fuis 
produ&is  vt  quadrato  fuo  vel  cubo.Nonum 
ex  1-ioc  iequitur  ,  &  eft  quod  producta  om- 
nialateribus  squalia  funt,  tamen  etiamin- 
ter  fevtcubus  quadrato  £k  cubus  lateriqua- 
drato  &Iatus  cubicum  Iateriquadrato&fic 
de  aliis.Decimum  quodquifque  duo  numeri 
vnitacem  producunt ,  latera  etiam  illorum 
&c  quadrata  &  cubica  &  relata  ,  &  fic  de 
aliis.  Item  quadrata  illorum  cubi  &  relata 
producent  fempervnitatem.Vtfi4  &  -i-pro- 
ducunt  vnicatem  2  &  -7  eorum  radicesidem 
producent  &  1 6  &  ~  eodem  modo.  Et  fi  5 
p.^i  2  &  jm?ti  producunt  vnitatem.  Igi- 
tur  radices  quadrata?  horum,  vel  cubica:,vel 
relat£,vel  quadrata,  vel  cubi  horum  vnitate 
inuicem  ducta  producenr.  Vndecimumom- 
nis  etiam  numerus  ea  maior  diuidendo  mi- 
nuit  multiplicando  auget.  Et  omnis  ea  mi- 
nor,  diuidendo  auget  &  multiplicando  mi- 
nuit,  vt  fidiuidas  5  per  1  exit  15  ,  &  fi 
mnltiplices  5  per-j-  exit  i~.  Duodeeimum 
ipfa  fupplet  naturam  cuiufcunque  mimeri 
in  denominationibus,fic  vt  non  indigeamus 
inuenta  xquatione  ,  altera  operatione  vt 
videbitur  in  arte  magna:nam  fi  pofueris  2 
105  abinitio  oporcebit  poftmodum  dupli- 
care  jeftiraationem  inuentam.  Tertiumde- 
cimum  eft  cum  duo  numeri  vnitate  diffe- 
runt  ipfi  neceflario  funt  inuicem  primi ,  vt 
4&  5.  Quartumdecimum  cumfuerint  quoc- 
libet  numeri  ab  vnitate  proportionales  in 
integris ,  tertius  erit  quadratus  fecundi ,  & 
quarcus  cubus  &  fic  deinceps.  Reliqua:  pro- 
prietates  numerorum  concinua:  ab  vnitate 
proportionalium  explicabunt  in  capitulo 
quarto.  Quintumdecimum  cum'duo  nurne- 
ri  aequaliter  ab  vnitate  difteterint  produ- 
clum  vnius  in    aliorum   Equale   eft  ei 
quod  fic  du&a  differentia  minoris  in  fc  &  ea 
ab  vnitate  detra&a.  Vt  ~  in  if-producit 
T  quoti  eft  tantum  quantum  fi  duceres- 
T  differentiam  7-  ab  vnitate  &  produce- 
ret  ■f  ,  &  hoc  productum  ab  vnitate  detra- 
heres.  Multas  aliae  pofient  proprietates  his 
addiquas  breuitatis  caufa  omitto. 


Caput  Primum. 


Nouenari)  proprietas  tripIexefUpfeenim  41 
aequale  fuperfluum  relinquit ,  fiue  diuidat 
litterarum  aggregatum  feu  fignificatum  per 
illas.  Velut  capio  534  fi  diuidatur  per  9 
relinquicur  3.  &  tantundem  relinquitur 
diuifo  12  aggregato  5  &  4  &  3,  nam  relin- 
quitur  3 .  etiam  eodem  modo  fequitur  altera 
proprietas.  Et  eft  quod  immutando  litteras 
res  redit  adidem,  vt  fi  capias  534  &  435 
6C543  &  453  &  354  femperex  diuifione 
per  ^relinquitur  3.  &  ideo  litera:  omnes  di- 
fpofitaefeu  nota?  omnino  nihii  immutant. 
Tertia  eft  quod  addendo  notas  vacuas  non 
quotquot  volueris  in  diuifione  femper  idem 
relinquitur.Vt  fidiuifo  10  per  9  reluiQuitur 
1  diuifo  1 00.&  1 000  &c  1 0000  per  9  relin- 
quitur  1 .  &  diuifo  2  3  per  9  extra  relinqui- 
tur  5  ideo  diuifo  230  &  2500  &  23000  & 
fic  deinceps  per  o  femper  fupererit  5 

Denari)  autem  proprietas  eft  quod  [em-  4^ 
per  ad  idem  redit  :  nam  vt  dicebas  in  nu- 
merando  1. 1.  3.4. fic  1 1. 1 2. 1  3.14,  &rur- 
fus  1 1 . 2  z. 2  3 .24.Sc  fic  de  aliis.Caufam  qua»- 
ric  Ariftoteles  inproblematibus,fed  eftdiffi- 
cile  aflignare  eam.  Nos  tamenrelinquimus  ' 
eam  ob  proIixicatem'orationis. 

NuJJus  numerus  integer  addita  radiceali-  ^ 
cuius  generis  poteft  remanere  fub  illo  ge- 
nere.Vnde  nullus  numerus  quadratus  addita 
radice  quadrata  poteft  elfe  numeius  qua- 
dratus  ,  nec  vllus  cubus  addita  radice  feu 
latere  cubico  poteft  fieri  cubus  ,  nec  vllus 
numerus  relatus  poterit  addita  radice  relara 
efle  numerus  reiacus.  Vnde  6  non  potefteffe 
quadratus,  quia  componitur  ex  4  quadrato, 
&  2  laterc  fuo.  Nec  1  o  poteft  efle  cubus,c6- 
ponitur  enim  ex  8  cubo  &  latere  fuo  6c  fimi- 
liter  54  non  poteft  effe  relatus ,  componi- 
•tur  enim  ex  32  relato  Sc  2  lacere  eius.  Hoc 
aucem  poceft  oftendi  nam  caJe  aggregatum, 
vtpote  30  produciturex  j.in  1 .  plus  feipfo, 
id  cft  in  6.  nam  in  fe  ductum  producic  qua- 
dratum  fuum  ,  &  iu  vnitatem  feipfum  igi- 
turlatus  30  eft  proportionale  inter  6  &c  5, 
quare  non  poteft  elfe  integer  numerus. 
Quare  nec  fra6cus  differencia  in  initio  tra- 
clatus  certi).  Nam  ibi  oftendimus  quod  uu- 
merus  fractus  integri  radix  eile  non  poteft 
eodem  modo  in  omnibus  denominationi- 
bus  vfquc  in  infinitum,  fequitur  Jatus  com- 
pofiti  effe  minus  numero  radicis  prioris  ad- 
dica  vnicate  ,  &  minus  priore  radice.Inpar- 
tibus  autemnumerorum  poteftelIe,vtin  3. 
quarft.io.cap.i. 

Omnis  numerus  cubus  abiedbis  6  relin-  44 
quit  fuam  radieem,  qua;  fi  fic  maior  (J.opor- 
tet  relinquere  tantundem  vel  totiens  6 ,  vt 
remaneac  radix  vel  dicmelius  ab  omni  cubo 
fi  fuam  abieceris  radicem  numerus,  qui  re- 
linquitur  cft  mulciplex.  6.  vt  capio.8-  abiice 
2  relinquitur.^.  quiper  6.  poteft  diuidi.  Ec 
ex  27abiefto  3  laterefuo  cubico,re!inquitur 
24-  qui  eft  plus  ad  6.  &  decracto  ex  1 3  3  r 
lacere  fuo  cubico  11  relinquicur  1320  qui 
eft  mukiplexad  <S".namex  6,in  izo  fit  1 320. 
$c  ficdealiis. 

Omnis  numerus  relatus  abiedla  fuara-4j 
dice  fi  fic  relatus  primus  relinquic  nume- 
rum  mulciplicem  ad  10.  vt  cx  32  abieclo  2 
relinquitur  ^oex  24^  abidto  3  relinqui- 

tur< 
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mr*40  ex.  16807  relato  primo  7  abie&o 
7  relinquicur  16800  ,  &  patec  quod  30  & 
2  40  &  16800  poflunt  diuidi  per  1  o  &  bint 
illi  multiplices. 
6     Omnis  numcrus  relatus  fecundus  abie* 
cta  fua  radice  poteft  diuidi  per  1 4  exemplum 
capio  118  relatum  fccundum  2  abiicio  2 
relinquitur  126,  qui  eft  muldplex  ad  14 
nam  9  in  14  producit  126.     item  capio 
2187  relatum  fecundum  3  &  abiicioipium 
3relmquitur  2184  quod  eft  multiplex  ad 
1  4 ,  nam  1 4  in  1 56  ductum  producit  2 1 84. 
&eodem  modo  78125  eft  relatura  fecun- 
dum  de  5  abiefto  5  relinquitur  78120, 
qui  poteft  diindi  per  14  nam.duftu  14  in 
5580  fit  781  20. 
47     Cum  igitur  in  qnadratis  abie&aradice  re- 
fiduum  per  2  poffit  diuidi  incubis  per  6  in 
primis  relatis  per  10  in  fecundis  relatis  per 
14.  exiftimari  oportct  vna  intrinfeca  deno- 
minatioue  abie&a  radice  ,  refiduum  diuidi 
per  numerum  qui  ex  priore  diuidente  &  4 
mngatur.  Sed  tamen  non  fic  eft  quia  5 1  2eft 
cnbus  cubi  l.abie&o  1  relinquitur  5  lo.  qui 
diuidicur  a.i7.a.  10.&  a.  j.&  compofitis,id 
eft  produftis  ex  his  femper  igitur  per  30 
diuidi  poteric.Nam  per  17  non  eft  nificafu, 
vt  19685  eft  cubus  cubi  3  abiedlo  3  refi- 
duum  quod  eft  19680  diuiditur  per  30  & 
40353607.  cubus  cubi  7  abietto  7  diuidi 
poteft  pet  30  &  cxic  1 343 1 20.  Sed  cubus 
quadrati  &  quadravusquadratinon  gaudent 
nili  priuilcgio  quadrati ,  id  eft  vc  pollinc  ab- 
iedh  fua  radice  diuidi  per  2  &  fic  de  aliis 
paribus  dcnominationibus  a  latere  iplo  ini- 
tium  numerandi  lumendo. 

Ve  nttmerh  rx  2.  Bkmentomm  Buclidis 
&  ij.  eiufdem. 

48    Cum  fuerit  numerus  in  plures  partesdi- 
uifus  quod  fic  ex  omnibus  fuis  parcibus  in 
alium  quempiam  veleciam  in  fe  ipfum  acqua- 
leeft  elie  quod  tic  ex  numero  diuifo  in  eun- 
dem  alium  vel  mfeipfum  velucdiuido  1  o  & 
5.3  in  2  quos  duco  in  7.exempli  gratiafiunt 
3«.  11.14.  quiiundli  faciunt  70  &tantum 
fit  ex  7  in  10  numerum  qui  diuiditur  eo- 
dem  modo fit  fi  loducatur  infeipfum  fit  100 
&  «  iom  5.  5. S..-6*  50.30.20.  qui  iunfti 
faciuntioo. 
49     Cum  fuerit  numerus  diuifus  in  duas  par- 
tes:produ6tum  totius  in  vnampartemxqua- 
lc  cft  du&ui  eiufdem  partis  in  fe  &  in  alte- 
ram  uwttis  fimul.Vt  fi  diuidam  10  in  7  &  3 
produttum  1  o  in  7  cft  70 ,  &  hoc  eft  arquale 
dndtti  7  in  fe,& eft  49.^  7  in  3  & eft  2 1  iun- 
©tis. 

5°  Si  numerusin  duas  partes  dundafur  qua-* 
dratum  tocius  arquale  eft  quadratis  partiura 
&  duplo  produdi  vnius  in  alteram  iun&is. 
Vc  capio  1  o  diuifum  in  7  &  3  quadratum 
tocius  ideft  10  eft  100  &  hoc  arquacur  49 
quadrato7-9-quadrato  3.&42duplo produ- 
cti  7  in  3  fimuliunchs.Nam  49.  9&  42iun- 
dti  faciunt  100. 

Si  numerus  in  duas  partes  inarquales  diui- 
daturquadratu  mediecatis  at^uale  eft  ducM 
vnius  parris  m  alteia  cu  quadrato  differenciae 
dimidij&  vnius  partis.Exemplum  diuido  10 


in  7  &  "3  quadratum  5  dimidij  10  asquate 
eft  du&ui  7  in  3  quod  eft  2 1  cum  quadrato 
2  quod  eft  4  eftautem  2  diiferentia  7  partis 
vniusa  ^dimidio  10. 

Et  in  eodem  cafu  quadrata  partium  in-  y£ 
sequalium  iunda  funt  aequalia  duplo  qua- 
drati  dimidij  &  duplo  quadrati  eiufdem  dif- 
ferentia-.  Exemplum  quadrata  7  &  3  funt 
49  &  9  quce  iun&a  faciunt  58  &  hoc  eft 
cequale  duplo  25  quadrati  5  &  duplo4  qua- 
drati.2.&  5  eft  dimidium  1  o  &  2  differentia- 
&duplum  25  eft  50  &  duplum  4  eft  8qui 
iundti  faciunt  5  8 . 

Cumque  aliquis  numerus  in  Partes  a?qua-  5  3 
ics  diuiditur  eiqueadiungitur  aliusnumerus 
quodfit  ex  totoaggrcgato  in  additum  cum 
quadrato  dimidi)  sequale  eft  quadrato  aggre- 
gati  exdimidio  &  addito  :  Exemplum  diuido 
10  in  5  &  5  addo  j.fit  1  3  dudum  in  3  facic 
59eftautem  13  aggregatum  &  3  additum 
addoad  39.  25  quadratuin  dimidij  fit  64 
quadtatum  aggregati  5  dimidij  &  3  ad" 
diti. 

Et  in  eodem  cafu  quadratum  aggregati  ^4 
cum  quadrato  additiiunfia,  faciunc  duplum 
aggregati  quadratorum  dimidij  Sc  aggregati 
cx  dimidio  &  addito.  Exemplu,quadratu  1 3 
eft  169  quadratum  3  eft  9  qua:  puncta  fa- 
ciunt  i78duplum  aggregati  ex  64  quadrato 
&  25  quadrato.  5.  eft  autem  13  aggrega* 
tum  numeridiuifi  &  additi  &c  3  additusnU- 
rnerus  6V  >'.dimidium  diuifi  numeri,&  8  ag- 
gregatum  ex  dimidio  quod  eft  5  &  addito 

quod  eft  3. 

Cumque  fuerit  numerus  in  duas  pattes 
diuifus  quadratum  totius  cum  quadrato  alte- 
rius  partis  aequale  eft  duplo  eius  quod  fit  ex 
toto  in  eandem  pattem  cum  quadrato  alte- 
rius  partis.  Exemplum  diuifo  10  in  7  5c  3 
quadratum  10  quod  eft  100  cum  quadraco 
3  quod  eft  9  atquatur  duplo  eius  quod  fic  ex 
"10  toto  in  3  eandem  partem  Sc  eft  60  cum 
quadrato  7  alterius  partis  quod  eft  49-naex 
49  fit  60  fit  109  &  ex  100  &  9  fit etia  1  °9- 
Cumque  dimiferis  numerum  induasi^ 
.  partes  addiderifque  toti  vnum  illarum  par- 
tium  quadratum  aggregatum  eft  sequale  du- 
£tm  prioris  numeri  in  partem  addicam  qua- 
ter  cum  quadiato  alterius  pams.Exemplum 
diuifo  1  o  in  7  &.  3  &  addito  3  ad  1  o  fit  1  3 
cuius  quadratum  eft  169  &  hoc  xqualeeft 
quadruplo  produ<ai  10  in  3  quod  eft  1 20 
cum  quadrato  7  quod  eft  49. 

Cum  fuerit  quantitas  diuifa  fic  quod  il-  5 7 
lud  quod  fit  extota  in  minorem  partem  fic 
axjuale  quadrato  maioris  partis  vt  docebi- 
nius  in  1 1  capitulo  dicetur  ea  quancitas  di- 
uifa  ,  fecundum  proportionem  habentem 
medium  &  duo  extrema.  Id  eft  quod  calis 
proporcio ,  eft  caufa  quod  media  fic  propor- 
tionalis  inter  duo  excrema  eft  autem  media 
maior  pars  :  extremoe  tota  quantitas  &  mi- 
nor  ,  hanc  igitur  proporcionem  breuitacis 
caufa  fic  nominabimus  5  p  5  m.  exemplum 
fi  6diuidaturin$i.45  m.3  &  9  m^45-  - 
Si  igitur  toti  fic  diuifac  maior  portio  ad-  5  & 
datur  eric  aggregacum  fub  eadem  propor- 
tione  diuifum  :  eiufque  portio  maior  prior 
quantitas.Exemplum  ad  6  addo^45  m  3. 

fic  toturo  3  p.J^45-&  eius  Panes  font6  & 

^.45, 
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Caput  Primum. 


4J.  m.5  ideoduc"tisi$i.45  p.3  in^45  m. 
3  fit  3  6  quadracum  maioris  partis.  Et  haec 
additio  in  infinitum  procedic. 
59  Et  fi  diuifa  eodem  modo  quantitate  dimi- 
dium  totius  addatur  maiori  parti  erit  qua- 
dratum  aggregati  quintuplum  quadratodi- 
midij  totius.  Exemplum  addo  ad  $i  45  m  3 
dimidium  6  quod  3  eft  fit  yt.  45  cuiusqua- 
dratum  eft  45  quincuplum  9  quadrato  di- 
midij  totius. 

dtollmu,  Ex  quo  patet  quod  idem  fiet  addito  di- 
midio  maioris  partis  ad  minorem  quadra- 
tum  enim  aggregati  quintuplum  erit  qua- 
drato  dimidij  ipfius  maioris  partis. 
60  Cumque  fuerit  numerus  5  p  5  m  diuifqs 
quadratum  totius  &  maioris  partis  iuncta 
funt  triplaquadiato  maioris,  vt  quadratum 
(j.eft  $6  &  quadratum  9  ih^t  45  eft  116 
miy  14580  &  hoc  cum  j^facit  iifim^ 
14580  &  hoc  eft  triplum  54  m^i  1620 
quadrati  maioris. 

Cumque  fuerit  numerus  eodem  mododi- 
uifus  quadratum  aggregati  ex  tota  &  mino- 
re  parce  quancuplum  eft  quadrato  maioris 
partis.Exemplum  numerus  fuit.6  .minor  pars 
9  m$£  45  cotum  aggregatum  15  m$t  45 
quadratum  270  m^i  40500  3  &  hoc  eft 
quintuplum  54  m^i  1620  quadrati  maio- 
ris  partis.quae  fuit     45  m  5. 

Ve  numerls  vt pendent  ex  hk  qu&  nuper 
diffa  junt  ex  Euclide. 

6Z  Si  numerus  5  p  5  m.  fuerit  diuifus  detra- 
£ta  minore  parte  ex  maiore ,  maior  eric  fub 
eadem  proportione  diuifa  maiorque  portio 
eius  detracta  pars.  Patet  cum  fit  conuer- 
fum  5  8.  regulae.  Exemplum  ex  fy.  45  rn  3 
abiicio  9  rh^  45  fit  iji  1  80  m  12.  igicur  qc 
45  m^i  3  &  9  m^.  45  &c  180  m  nfuntpro- 
portionales. 

6}     Si  fueric  numerus  eodem  modo  diuifus, 
erit  quodfit  ex  toto  8c  raaiore  parteinqua 
demonftratum  minoris  aequale  cubo  maio- 
ris.Sit  ab  diuifa.5  p.5  m.  in  c  maiorportio 
eius  fit ,  ac  dico  quodillud  quod  fit  ex  ba  & 
ac  in  quadratum  bc  aequale  eft  cubo  ac,quia 
enim  quod  ficex  ab  in  quadratum  bcaequa- 
le  eft  ei  quod  fit  ex  bc  in  quadratum  ■  ac 
exemplum  cap.  quinto  huius  abfcindatur 
a  d  aequalis  b  c  eritque  ex  prcecedenti  ac  di- 
uifa  5  p  5  m.  in  detur  eius  maior  portio  ad 
quod  igitur  fit  ex  d  b  in  quadratum  b  c 
aequale  eft  ci  quod  fit  ex  ad.  in  quadratum 
ca  quia  ad  fuit  3=qualis  bc.  Quod  autem  fit 
ex  cd  in  quadiatum  ac  ,  eft  per  dicta  in  ca- 
pite  quinco  regula  eadem  aequale  ei  quod  fit 
ex  a  c  in  quadracum  a  d.  quare  in  quadratum 
bc  igiiur  quod  fit  ex  ad  &  dc  in  quadratum  « 
a  c  eft  aequale  ei  quod  fit  ex  a  b  &  a  c  in  qua- 
dratum  b  c.  at  quod  fit  ex  a  d  &  d  c  in  qua- 
dratum ,  a,'c  eft  arquale  cubo  ,  ac  igitur  cu- 
bus,ac aequalis eft  ei  quod  fit  ex  ab  &  ac  in 
quadratum  bc.Exemplum  igitur  diuifi.  6.  in 
45  ifv  5  &  9  miy  45  &  quadratump 
nm  45  eft  ab  mi^  145S0  ductum  in  ag- 
gregacum  totius  6c  maioris  partis  ,  quodeft 
^i  45  p.  3  idem  producit  quod  cubus  m  45 
m  3  ideft  iji  233280  m  432  ,  nam  ex  $l 
<«  5  in  VjL  14580  m  fit  810  m  a  qqo  dctract.o 


378  p.relinquitur  432  m.  pari  ratione  $t 
i458oeft.i8n,.^i  45  qua;  ducenda  eft  per 
3  igitur  produ&um  erit.  54™.  jji  45  igitur 
ducendo  1  %6  fy.  45  ductam  per  72  p.  quam 
54  &  fic  fiet  rurfus  23  3  280.  Aliter  &  faci- 
liusac  generalius  demoftraturfit  a  b  ficdiui- 
fa  in  c  maior  portio  bc  &  addatur  d  baequa- 
lis  ab.Igitur  per  quinquagefimao&auaregu- 
ladceftdiuifa  5p5min  6  &eiusportiomaior. 
eft  bd  quare  proportiocd  addb,vt  dbjadjbc* 
fed  eadequa:  fuitdb,  ad,bc,a  d,ca,eoquod 
d  b  eft  aequalis  ba  igitur  dc.  db.  bc.  ca.  func 
quatuor  quantitates  continuae  proportio- 
nales  per  vndecimam  quinti  Elementorum 
quaie  ex  regulis  capio  6.  huius  quod  fit  ex  • 
dc  in  quadratum  ca  eftaequale  cubo  bc.&: 
rurfus  quod  fit  ex  ac  in  quadratum  cdarqua- 
le  erit  cubo  d  b  vel  b  a  totius.  , 

Cum  fuerit  numerus  in  dim  partes-di-  6*4 
uifus  ,  differentia  quadratorum  pauium, 
aequalis  eft  ductui  difterentiaepartium  in  mi- 
merum  diuifum.Exemplumcapio  8.diuifum 
in  5  &  3  ,  differentia  quadratorum  harum 
partiurh  eft  16.  &  tantum  fit  ex  8  numero 
diuifo  in  2.difTercntiam  5.&r  3. 

Si  fuerit  numerus  in  aliquot  partes  diui-  «j^ 
fusquadrata  partium  nunquam  poftuntag- 
gregare  plus  quadrato  aggregati  3  nec  mU 
nus  eadera  parre  quadrati  aggregati,  fecun- 
dum  quam  aggregatum  ipfiim  diuifum  eft 
exemplu  1  o.diuidatur  in  quatuor  partes  pu- 
ta4.3-2.6c  i.quadrata  iuvic\a  ,  non  portunt 
excedere  100  quadratum  aggregati  ,  nec 
effe  minora  25  quarta  parte  1 00  quadratiag- 
gregati  a  &  ita  fi  diuideretur  in  quinque 
partes  non  poflunt  efle  minora  20  parte 
quinta  tJUadrati  aggregati  quod  eftioo. 

Si  numerus  in  duas  partesdiuidacur  qua-  66 
dratum  totius  &  difFerentiae  partium  quadra- 
tis  ambarum  partium  dupla  efte  necefie  eft 
vt  fi  1  o  diuidatur  in  7  &  3  quadracum  1  o 
quodeft  10  cum  16 ' 
quadrato   4  difte- 
rentias  dupla  funt 
ad  quadratum  7  ;& 
quadratum  3  iundta 
fimul  &  faciunt  18. 

Si  fuerit  numerus 
per  duo  aequalia 
&  duo  inaequalia 
diuifus  proportio 
aggregati  maioris 
paucis  &  medietatis 
ad  aggregatum  me- 
dietatis  &  minoris 
partis  ,  ^  eft  velut 
difterentia:  quadra- 
torum  maioris  par 
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tis  &  medietatis  ad  differenciam  quadrato- 
rum  medietatis  &  minoris  velut  capio  10. 

6  diuido  per  aequalia  in  5  ,  &  per  inaequa/ia 
in  7  &  3 }  dico  quod  proporcio  1 2  aggregai 

7  8c  5  ad  8  aggregacum  5  &  3  eft  vt  24  dif- 
ferenciae  quadracorum  7  &  $  ad  1 6  differen- 
tiam  quadracortyii  j 

Cum  fuerit  numerus  cuius  quadratum  68 
dimidi)  fic  aequale  ipfi  numero  vel  duplum, 
vel  triplum  ,  vel  fexquialterum  ,  tune  nul- 
Iiusnumeri  minoris  ilio  quadratum  dimidij 
erit  aequa/e  iili  numero  vel  dupium  aut  tri- 

plum 
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plum  aut  fexqualiterum  aut  maius  excm- 
plum  quadratum  dimidij  4  elt4  ,dico  quod. 
nullius  numeri  minoris  4  quadiatum  dran- 
dij  poterit  elle  xquale  illi  nnmero  velut 
quadratum  primum  7-  eft  i-~  quod  eft  mi- 
nus  neceiiario  quam  3  dupium  17-  &  ita 
quadratum  dimidij  6  quod  eft  9  dt  lexqui- 
alcerum  ad  6  ,  dico  quod  nullius  numeri 
minoris  6  quadratum  dimidij  poteft  efle 
maius  vel  acquale  fexquialtero  ems  numeri 
vdut  quadratum  dimidij  j  eft  6-7  >  &  hoc 
eft  minus  fexquiakero  ad  5  &  iic  de  aliis. 
(jft  Ex  hac  ik  quinta  regula  huius  habstur 
CotclUriu.  quod  fi  quis  dicat  inuenias  duos  numeros 
qui  tantum  faciant  iundti  quantum  multi- 
plicati ,  8c  eorum  aggregatum  fic  minus  4 
dicesquodergo  eftimpoffibilis.qniadimidiu 
4»n  fe  duc"tum  producit^advnguem,  igicur 
ex  hac  regula  dimidium  cuiuflibet  numeri 
minoris  4  ,productt  minus  illo  numero,fed 
quadracum  dimidij  cuiuflibet  nusneri.  Eft 
maius  produ&o  partium  inuiccm  per  quin- 
tamrcgulam  igitur  ex  partibus  talisnumeri 
inuicem  productis  ,  fi  numcrus  eft  minor 
4  producicur  minus  aggtegato  ,  igitur 
non  potclt  produci  aggregatum  quare  ergo 
eft«mpoftib)lis. 

Si  numerus  in  duas  partes  diuidatur,qua- 
drata  ambarum  partium  ,  pariter  excepta 
cxccdunt  duplum  produdti  vnius.In  alterum 
in  quadrato  diflerentiac  partium.Exemplum 
diuido  1  o  in  7  &  3  ,  homm  quadrata  hin- 
diafacmnt  5S.  hoccxcedit  41  duplumpro- 
du<5ti  7  in  3  in  ifiquadrato  diffcrentix,nam 
diftcrcntta 7  &  3  i^.Vndc  fiquisdicat  diuide 
fo  Hjt  8  in  duas  partes  quarum  quadrata  iun- 
cia  fupercnt  duplum  producti  vnius  in  alte- 
rum  in  1 .  dices  ieitur  $i  1  &  eft  r  eft  difFe- 
rentia.Igitur  partcs  lunt  «1^71^7-  &ita 
in  quadratorum  foimatione  nrakas  facies 
qua-ftiones. 

Ve  aliis  proprictatibus  numcri  vt  com- 
faratur ad  maiorem  vcl  mmoretn 
(e  %n  diuidendo. 

Cum  diuerfis  numerum  quem  vis  pcr 
1  alhim  numerum  deindc  pec  plus  aut  minus 
psioie  diuilorc  erit  proportio  differentia:  fe- 
cundi  Jc  primi  prouentus  ad  pr.mum  pro- 
uenrum  velut  dirftrrenti*  diuilorum  ad  fe- 
eundum  diuiforem.  Exemplum  diuido  60 
per  i  exic  aodiuido  60  per  3  p.7  quod  eft 
dicerc  xoexic  6  qualis  eft  proportio  14 
differentiz  prouen-  gQ 
cuum  primi  3c  fe-  2Q 
cundi  ad  10  pro- I    ^  7  <j 

uentum  primumta--  ; — 

lis  eft  pcoportio  7  differentix  diuilorum  ad 
10  fecundum  diuiforem  &  funiliter  qualis 
eft  proportio  1 4  difrerentix  prouentuum  ad 
6  ,  prouentuum  fccundum  taiis  eft  propor- 
tio  7  differentiac  diuiforum  ad  3  diuiforem 
primum  .  &  ita  fi  diuidas  60  per  10  exit  6 
deinde  fi  diuidas  per 
1  0  m. 8  ,  quod  eft 
dicere  2  exic  30 
'  proporcio  24  diffe- 


60 
10 

10  m  8 


rencix  prouentuum  ad  30  prouentuum  ,fe- 
cundum  eft  vcluti  S  differencia:  diuiiprum 


ad  10  qbuiiorem  pi  ..  jjroporrio  4  dif» 
ferencx  prouenuram  ad  6  prraencuumjpri- 
mum  eit  vt  %  difrcrentiae  diuifoium  ad  10 
mS  quod  cft  1  dmiforem  ,  fecundum  id^o 
rcgula  vna  eft  vt  fit  commucatim  differen- 
tiarum  prouencuum  ad  primum  tk  duifo- 
rum  ad  fecundumveldirTerentiarum  prouen- 
cuum  ad  fecuudum  prouencum  &  difteren- 
tiarum  diuiforum  ad  primum  diuiforem. 

Cum  dixeris  -~  nutneri  dudtum  in  medie-  ?z 
tatcm  producit  eundem  numerum  dices  igi- 
tur  talis  numerus  eft  10  mulciplicando  de- 
nominatores  inuicem  &  numeratores  inui- 
ccm  &  dtuidendo  produdtum  denominato- 
rum  per  pmductum  numeracorum  exem- 
plum  -~  ritumeri  dudum  in  eiufdem  pro- 
ducir  ■^-^H*  '  ipfUfn  numerum  dices  igicur 
numeras  eit  i4>  qui  prouenit  diuifo  24 

Ex  hac  &  prscedente  fequicur  regula,  73 
quod  cum  dmiicris  numerum  per  aliquam 
pavccm  fuam  p.  aliquo  numero  ,  vc  proue- 
niat  illa  pars,  aut  dijileris  eundem  numerum 
per  alium  numerum ,  p.  par^te  aliqua  diuifo- 
ris,  vc  proueniac  eadem  pars  diuiforis,  cune 
pars  illa  cft  refiduurn  cuiufdam  ^  vniuerfa- 
lis ,  quod  fic  fumpta  tyt  aggregaci  eiufdem 
diuidendi ,  cum  quadraco  dimidijnumeridi- 
uiforis  detradta  ab  hac  medietate  diuifo- 
ris.  Ec  fit  exemplum  dixic  quis  diuifi  nume- 
rum  per  -j-  p.  2.  &  prouenir  -p  pones  illum 
numerum  1  pos  &  dices  quod  pos  eft  ^jc 
v  1  pos  p.  1  mli  ,  nam  diuifo  2  fic  1  cuius 
quadratum  1  addicum  ad  1  pos  facic  1  pos 
p.  1  ,  cuius  ^eft^i  vi  pos  p.  1  ,  ab  hoc  de- 
traclo  i  dimidio  2  relinquicur  :  «ftimario 
de  ™-  pos  fz  v  t  pos  p.  1  ml  1 ,  &  prouentus 
arquatur  j.Ec  ideo  fequicur  quod^  denomi- 
nacor  asquiualec  1  pos  diuifa;  per  fy. y  1  pos 
p.  1  ml  1  ,  &  generaliter  pars  illa  fempereft 
Ei  numeri  diuidendi  addico  prius  quadraco 
diraidij  numeri  diuiioris  ^  detraclo  eodem 
dimidio  ab  eadcm  j^i.  Quare  parsilla  cum 
dimidio  numeri  additi  eft  j^l  diuidendi  addi- 
toei  prius  quadrato  dimidij  numeri  propo- 
fid. 

Si  numerus  ajiquis  in  duas  ac  duas  partes  7  4 
diuidatur  fueiitque  proportio  primae  partis 
fccundae  diuifionis       v"*  1 

ad  primam  par-]  l^  ■  7~T 

*         ■       I  ■       2  ■  \6\ 
tem  pnmac  dius 

fionis  duplicata 

proportioni  fecun- 

da:  partis ,  prima; 

diuifionis  ad  fecundam  partem  fecund,^  di- 
uifionis ,  tunc  diuifa  fecunda  parte  fecundK 
diuifionis,  per  primam  partem  primcediui- 
fionis  ,  quod  exic  eft  Regula  prouencus  ag- 
gregaci  ex  vtraque  fecunda  parce  vtriufque 
diuilionis  diuifo  tali  aggregato  per  primam 
parcem  primae  diuifionis  exemplum  Capjo 
1 4.  &  diuifo  in  2  &  12  diuifione  prima, 
&  in  8  &  6  diuifione  fecunda ,  8c  propor- 
tio  8  ad  2  duplicata  proporcioni  12  ad  6, 
dico  quod  diuifio  6  ,  fecuuda  parce  fecun- 
dae  diuifionis  per  2  primum  ,  primx  diuifio- 
nis  prouencus  exiens,  quod  eft  3  eft  Regula 
eius ,  quod  prouenit  diuifo  1 8  aggregato 
1 2  &  6  vtriufque  partis  per  2  eandem  pri- 
mam  partem  prim£  Uittifionis  :  proucnit 

enira. 
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cjiim  9  quadratum  3  >  idem  veroerit  fidi- 
uiferimus  i  z  fecundam  partem  prima:  di- 
uifionis  per  8  primam  parcem  fecundae  di- 
uifionis  exibic  i-^^  2i  ppoaentus  18  ag- 
gregad  fecundarum  partium  diuifiper  eun- 
dem  8  primam  partem  fecunda?  diuifionis. 

Cum  fueric  numerus  in  duas  partes  diui- 
fus  produ&um  vnius  earum  in  Regula  al- 
terius  arquale  eft  ei  quod  fic  decrahendo 
eandem  &  ^.totius&  rcfidui  quadratum 
ducendo  in  eaniem  Regulam  &fimiliter 
ducendo  eandem  partem  ,  cuius  accepifti 
Regulam  in  idem  refidutim  bis ,  &  produ&a 
iungendo  fimul.  Exemplum  capio  9  diuifo 
in  5  &  4  duco  5  in  2  4  fic  1  o,  dico  quod 
detra&o  2  ij£  4ex  3  ^  9  totius  &  fit  1  ,quod 
duco  2  4  in  1  quadratum  1  &  fit  2  ,  de- 
mde  duco  4  parte  cuius  ^  accepifti  in  1 
refiduum  bis  &  fit  8  quod  additum  ad  2 
facit  10  >  &  poteft  demonftrari  geome- 
trice. 

76  Cum  diuiferis  numerum  in  duas  &  duas 
partes  inaequales  produ&um  partium  mino- 
ris  differentiar  excedic  produ&um  parcium 
maioris  dinerentia:  3  in  eo  quod  quadratum 
media:differentia:  maioris  excedit  quadratum 
mediasdifferentia:  minoris  s  feu  ihprodu&o 
partium  minoris  differentia:  detrafta  ab 
vtrifque  minore  parte  maioris  dinerentia?. 
Exemplum  capio  1  o.  &  diuido  in  7  &  5  ,  & 
item  in  9  &  1  ,  dico  quod  2 1  produ&um 
7  in  3  excedic  9  produ&um  ex  9  in  1  iu 
1 2  j  quod  eft  differentia  1 6  quadraci  4  di- 
midij  8  diffcrentia:  9  &  1  a  4  quadrato  2  di- 
midiae  differentia:  7  &  3  vel  in  eodem  1 2» 
quia  producitur  ex  6  in  z  ,  quxfunt  partes 
minoris  difterentia?  detra&a  vnitate»quse  eft 
minor  pars  altetius  diuifionis. 

77  Si  fuerit  aliquis  numerus  diuifus  in  duas 
partes  ex  quarum  mutua  diuifione  produ- 
catur  pars  maior  femper  habebis ,  cum  p.i 
pos  p.  1  a:qualia  toc  quadratis  quotus  eft 
numerus  m  1  3  &  fi  proueniat  ex  mutua  di- 
Uifione  minor  pars  habebis  1  cum  p,  ia 
quod  p.  1  aequalia  tot  rebus  quotus  eft  nu- 
merus  diuifus  m  1  » &  femper  extimatio  rei 
cft  ipfaproportio  partiu  excmplumfi  diuidas 
1  o  in  duas  partes  ex  quarum  mutua  diui- 
iione  proueniat  ex  mutua  diuifione  maior 
pars  habebis  1  cum  p.i  quoad  p.i  squalia 
tot  rebus  quetus  eft  numerus  diuifus  m  1, 
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&  femper  exrimatio  rei  eft  ipfa  proportio 

partmm.  Exemplum  fi  diuidas  10  in  duas 

partes  exquarum  mutua  diuifione  proueniat 

maior  pars  tunc  habebis  1  cum  p. ,  pos  p  x 

arquaha  9  quoad  &  fi  velis  vt  proueniat 

minor  pars  habebis  1  cum  p.i  quoad  p  1 

sequalia  9  pos  &  extimatio  rei  elt  pvoportb 

impar  partium  &  poteft  demonftrari. 

Si  fuerit  riumerus  in  duos  arquales  &  duos  c 

marquales  diuifus  proportio  differeotia:  ra- 7 

dicis  minoris  partis  a  radice  medietatis  ad 

difterentiam  radicis  medietatis  a  radice  mi~ 

noris    eft  velut  aggregati  radicis  ma- 

ions  partis  &  radicis  medietatis  adaggre-  -  . 

gatum  radicis  medietatis  &  radicis  mi- 

nonspartis.Exemplumcapio  5i8  quidiui- 
datur  m  1^9  &  kSc,  per 

aequalia  &  per  inaujualia  I  *  $  8 
in  2  89  &49,  dicoquod" 
proportio  6  difterentia: 
1 3  radicis  1 69  &  7  ^_ 
49  ad  4  differentiam 
17  289  &  i^radicis 
109  eft  velut  30  aggregati  13  &  17  dua- 
rum  maiorum  radicum  ad  20  aggregatum  - 
duarum  mmorum  idemin  inationalibus  nu- 
meris.  Demonftrauimus  enim  hocgene»ali- 
ter  m  fecundonouargeometria:  fupemouam 
propofitionem. 

De  froyrietatihus  ntimerorum  <vt  $en- 
dent  ex7&.&  ^.Elememorum. 

Impares  numeri  femper  numerantur  di-  79 

Itantes  a  fe  in  ferie  impariam  per  tot  in- 

termedia  quottis  eft  numerus ,  qUo  ipfi  ab 

vnitate  diftant. .  Exemplum  1.3.5.7.9.0. 

13.15-  17.19-  21.  23.25.  27.  29.31.  33. 

dico  igltur  quod  3  fuperat  vnitatem  in  2 

ideo  numerabit  9  duobus  intermiffis  ,  & 

deinde  i^duobus  aliis  intermifEs^deinde  2 1 

&  5  iuperat  vnitatem  in  4,  ideo  numerabit 

15  quatuor  intermiflis  &  25  aliis  quatuor 

numens  intermiflis ,  qui  funt  17. 19.2 1.2 3. 

&  ua  7  numerabit  fex  intermiffis  2 1  &  ita 
ue  aliis. 

Eft  autem  proprium  numerorum  qua-  80 
dratprumvt  in  qualibet  proportione  con- 
tmua  ab  vmtate  inchoata  ipfi  omnes  locos 
obhdeanc  impares  >  vt  in  dupla  tertius  ak> 
vnatate  li^.s.! ^32,^4. 


HIERONY 


HIEPONYMVS 

CARDANVS, 

REVERENDO  IN  CHRISTO  PJTRI 

DON  IOANNI 

FRANCISCO  GADIO 

MEDIOLANENSL 

ORDINIS  CANONICORVM  REGVLARIVM 
Re&ori  Generali  Digniffimo.   S.  P.  D. 

tOQlTAVI  fefe  mumts  aliqttod  &  pro  tua  Vignitate ,  &  mea 
9'  erga  te  obferuantia  pro  xenm  m  S*twndibnA  m/ttere ,  oblata  eff 
autem  mihi  occafio  vt  &  omnibus  homimbm  fimul  frodeffem  & 
nomen  tibt  sternum  compararem ,  nam  menfurandi  &numerandi 
peritia  quifque  indiget  ,  nec  vtta  Ars  fine  contentione  ,  maiorem 
,  vtiiitatem  amflexa  efi,  bonisperqmm  necejjaria ,  malis  mimmo 
aceedens  fenculo.vndemtror  cur  tanto  temfore  imferfeBaiactterit.Ham  igitur ope- 
ratmam  Seientiaj»  ex  iffis  Orci  tenebrts  refurgentem  Nomtni  tuo  dtcaut  ,  vt  ubt 
vitoae&evtaiifa*  virtutes  quibm  ad  Religionis  aptcem  afcendiflt  ,  memorta  tnter 
mmales  terenms  y  mthtgratt* (emftternaMboris>&  indufirw  habeantur.  Cum  m 
tUems  mhti  errorts  difitmulauerim.  In  frofriis  muemionibus  mhtf  volmtatt  Ugen- 
tium  ,  oKteferanftm  necefiitati ,  commodove  deftderandum  reliquerim.^afrofter 
cumfac  &  ccrtttudinenobtltfiwa,  &vfu  vtiVifitma  >  &  ftukofmtiocundtftma, 
nee  u  relmme  alten*  ,  credtdcrim  nuttumaltud  ofm  tamcelertter  »  me  cmflctfo- 
tHtffcqttohqualemlaudemmeruijfet.  Inter  flurimaigim negotta  tantum  otu  fro- 
batt  lufcrfutt  ■  ofus  edcre  valuerim  ,  quoda  nemine  iurereprends  pofiet ,  cum  aitena 
damnare  meliora  nmfroferenti  mimme  liceat  ,  is  vero  qui  meliora  froferre  potejf, 
ttut  nullm  cfi ,  aut  talis  quifotth  ex re  tpfa ab aliis laudart  quam  reliquos  vttuperare 
fiudeat.  Non  cnimcertiftma  &  probata  fcribenti  Uuidm  obtretfator  adertt ,  nift  qui 
vel  tton  intclltgat  >vd  itanobu  fucccnfeat  yvt  potim  froprio  dolori  quamverecun- 
diAy  mdulgcndum  putet  Vale.  InKaUendis  Ianuarij  1537- 


1'RACTlCA    ARlT  METICvZ 
Ceneralis  omnium  copiofifiima 
d"  vttlifitma. 

Vantam  feraC  vcilicacem  numeto- 
!  rum  &  menfurarum  cognitio  ,  hu- 
manus  vlus  docec  ,  nam  Reipublica:  ad- 
minillratior.es ,  comercia,  arces,  domus  di- 
fpenfatio,  ardihcia  ,  agrorum  diuifiones,fine 
ea  pcrfici  minimc  potiiint  vnde  Pythagoricis 
iure  merito  diuiuum  quid  meile  numeris 


ra  a  Magis ,  baptifmum  a  Ioanne  fufcepit: 
aquam  In  vinum  tranfmucauit  :  hicque 
Idem  numerusChriftum  difcumbentemcum 
diicipulis  refert.  Quamobrem  fi  diuina  hu- 
xnanaque  numeris  gubernari  intelligimus, 
non  ab  refueritvniuerfam  hanc  doclrinam 
&  dilucide  &  fub  compendio  cellegitFe  ;  ro- 
gamus  au,tem  eos  qui  alias  quandoque  Im- 
prelTuri  librum  fuetinc  auc  in  linguam  aliam 
tranflacuri  vc  omni  ftudio  curenc ,  nihil  aut 
adimere  ,  aut  abiicere  ,auc  permutare,  cum 
nihil  non  nififtudiose  addiderimus :  plurima 
vero  &  pene  infinita  confulco  prxcenerimus: 


arbitrabantur  :  quod&  nos  exilKmare  con-  omnia  enim  qus  vel  numeris  vel  menlura 

uenit  cum  Chnftum  omnia  praefjguratione  peifici  poifunt  hoc  liellbo  continentunveiu 

numerorum  compleuifte  teftamenci  veteris  maxima  &  iocundiffima  pene  infinica  huius 

Sacramenca  videamus:acque  eodem  numero  libri  fenfu  occultiore  latent:quoru  mterpre- 

auod  decimus  ccrcius  eft  a  NataJi  fijo  mune-  tatione  nerpetua  difciplinac  auttw  fuccedet* 

^           Tom.ir.  1                  B  Capyt 


1 4     Liber  Vnicus.  Cap.  I.  &  II, 


Capvt  Primvm. 

Ve  Swieclh  Arithmetic&. 

SVhie&um  Arithmeticas  numerus  eft 
integer ,  per  analogiam  quatuor  fubie- 
ttafunt :  videlicet  numerus  irrteger  ,  vc  3. 
fradtus  ,  vt  *f.  furdus  ,  vt  Radix  7-denomi- 
nacus ,  vc  cenfus  tres  ,  quse  omnia  expli- 
Cabo. 

1  Numeri  integri  funt  qui  ex  vnitatibus 
conftanc  ,  &  ab  vnitate  eciam  initium  fu- 
munc ,  afcendunt  quidem  fn  infinitum ,  fed 
cum  perueniunc  ad  vnicacem  ,  amplius  non 
pollunt  defcendere  ,  nullus  enim  eft  nume- 
rus  vnitace  minor  ,  eius  aucem  figuiie  func 
nouem,&  vna  priuationis ,  &  funt. 
nihil.        vnitas.        duo.  tria. 


1  2 
quinque.  fex. 

5  * 
nouem. 


octo. 


quatuor 
4 

feptem. 

7  8  9 

2  Fradti  numeri  funt  qui  per  binas  litefas 
defignantur,&  habenc  racionem  ad  incegram 
conuerfam :  Ita  quod  medietas  dicitur  dimi- 
dium  vnius,&  tertia  pars,  vnius  ,  &  feptem 
quinta?  intelliguntur  vnius :  &  ita  defignan- 
tur.  -g-gg^^j^^^^^^^^ 
Mediecas.  Tertia  pars. 


Quarta  pars. 


Quinca  pars. 


Surdi  numeri  vocantur  qui  non  poflunt 
-  per  fe  intelligi  diftin6te  quid  fint  ,  vocan- 
tur  aurem  furdi  quia  audiri  non  poffuncnon 
poftunt  aucem  audiri  quia  proferri  nequeunt: 
taies  func  *  Radix  quadrata  7.  &  talium, 
cuius  fignificatum  eft  numerus  qui  in  ,Te 
duclus  producat  7.  talis  autem  non  poteft 
inueniri  :  huius  quatuor  func  fpecies.  Qui- 
dam  enim  eft  numerus  furdus  abfolute  ,  vt 
Radix7.&  ita  defcribitur  ^i^.Alius  eft  Ra- 
dix  ligata  ,  veluti  dicam  Radix  9.  plus  Ra- 
dice  i<J.vult  dicere^  7.  nam  fl\  componitur 
ex  j.&  4.  quorum  alter  eft  Radix  9.  &  al- 
ter  16.&  itadebent  iungi.  Defignatur  au- 
tem  ligata  Radix  hoc  modo.  Li^.p^i.io. 
&  fimiiiter  L94.9.  piji.  16.  Tertius  modus 
eft  Radix  vniuerfalis  ,  &  eius  incencio  eft, 
vtcapias  Radicem  vkimam  ,  &  adiicias 
praxedenti  ,  &  aggregati  capias  Radicem 
veluti  fy.  Yniuerfaiis  7,  p^t.  4.  vult  dicere 
capias  Radicem  4.  &  eft  2.  adde  ad  7. 
fit  9.  cuius  31.  eft  j.defignacur  autem  ijt. 
vniuerfalis  hoc  raodo      V-  7.  piji.  4.  vel 
fic  (^t)  13.  p^t.9.  &  eft  4.  Quartus  modus 
eft  ^.diftincla  ,  veluti  fy.  d.9.  pijt.  4.  eft 
3.  &  2.  &  non  eft  tamen  5.  infra  pate- 
bit. 

4  Numerns  denominacuseft  illequifolum 
eft  numerus  per  fimilicudinem  ,  veluti  Ra- 
dix ,  cenfus  »  cubus  ,  &  tales.  Comprehen- 
dic  aucem  figuras  &  fpecies  vndecim.  Pri- 
ma  eft  numertis  &  ita  fignacur  nu.  Se- 
cunda  fpecies  eft  res  fiue  Radix  ,  fiue  la 
cofa  ,  &  defiguarur  fic  co.  intentio  igitur 
<iicentis  eo.  4.  yu.lt  dicere  4.1'adicgs  ajic.a- 


ius  numeri ,  vtpote  4.  Radices  3  6.  funt  24. . 
nam  ^i.  36.  ell  6.  Teriia  fpecies  vocacur 
cenlus  eft,  autem  cenius  quilibec  numerus 
in  fe  multiplicatus,  vt  cenfus  3-eft  cj,&  cen- 
ius  4  elt  t  $,  QuarcaTpecies  Yocatur  cubus 
&  eft  cum  cenius  mulciplicatur  in  y..  ve- 
luti ,  cubus  3.  eft  27.  Uam  3  in  3  facic  9. 
&  3  in  ^.facit  27.  &  ita  cubus  4  eft  64.  & 
5  eft  1 2  5-cum  igitur  defignacur  cenfus  fcri- 
bicuc  hoc  modo  ce.  fed  cubus  hoc  modo 
pingitur  cu.Quinca  fpecies,eft  cenfus,cenfus, 
id  eft  quadracum  quadrati ,  nam  cenfus  & 
quadrat  ufunt  ide,  veluci  cenfiis  cenfus  3  eft 
8 1  ?  nam  3  in  fe  facic  9  &  9-in  fe  facic  8 1 . 
defignacur  autem  hoc  modo  ce.  ce.  Sexta 
fpecies  vocacur  relatum  primum  ,  vulc  di- 
cere  illud  quod  producitur  ex  quadrato.ali- 
cuius  numeri ,  in  aliquem  cubum  ,  velud 
cubus  2  eft  8.  quadratus  eft  4.  duc.  4.  in  S 
fit  32.  quodeftcenfus  in  cubum,  ficautem 
defignatur  Rel.  P.  Septima  fpecies  voca- 
tur  ab  Antiquis  cubus  cenfus  >  vel  cenfus 
cubi ,  quod  eft  idem  3  &  eft  exemplum  cen- 
fus  2  eit4eius  cubus  eft  64.  vel  cubus  2  eft 
8.cuius  quadracum  eft  64.  defignacur  au- 
tem  fic  cu.  ce.  0£fcaua  fpecies  eft  Relatum 
fecundum  ,  veluci  cubus  2  eft  8.cenfus,cen- 
fus  eft  1 6.  duc  S.in  16.  fic  1 28.  &  1  iS.di- 
cetur  antiquo  nomine  relatum  fecundum, 
de2.  eiusfiguraeftRel.z.  Nona  fpecies  eft 
ce.ce.ce.  veluti  2  in  2  facit  4  &  4  in  4.  fa- 
cit  16.  &  r  6.  in  6.  facic  25 6.  qui  eft  cenfus 
cenfus  cenfus  de  2.  efus  figura  eft  ce.ce.ce. 
Decima  fpecies  eft  cubus  cubi  vt  cubus  2 
eft  8.  &  cubus  8.eft<i2.  cuius  figuraeft 
cu.cu.vndecima  eft  cenfus  relati  primi,ve- 
luti  relatum  primum  de  2  eft  32.  cuius 
cenfus  eft  1 024.  &  eius  fignra  eft  ce.  Rela- 
tum. 

Non  ignoro  alios  aliter  nominafie ,  &  re- 
cepiffe  terminos  ,  fed  hic  modus  eft  remo- 
tior  a  confufione  exemplum  omnium. 
nu.  co.  ce.  cu. 

2  x  4  8 

ce.  c^  Rel.  p.  cu.  ce. 

16  32  64. 

Rel.  2-  ce.  ce.  ce.  cucu. 

128  256  512 

ce.  Rel. 

I924» 

Hic  aucem  procefius  denominationum 
eft  in  infinitum  ,  ficuc  &  numerorum,fem- 
per  camen  proporcionalis  ,  feed  rariilime 
feptima  attingitur  denominatio  qi*E  eft  cu. 
ce.nedum  quod  tranfgrediamur  vndeci- 
mam. 


C  A  P  V  T  II, 

Ve  OjterMtombu*. 

OPerationes  autem  fiinc  leptem  ,  Nu- 
meratio  ,  Aggregatio  ,  Detra&io , 
MultiplicatiojProgreliiOj  Diuifio,&  radicum 
Extradio. 

Cum  aucem  Numerorum  fubiedta  fim- 
plicia  finc  qu&uor  ,  permifcentur  inui- 
cem  &  fiftnt  plura  ,  vcluti  numerus  irr- 
teger  copulatur  cum  fra£to ,  vel  cum  furdo, 

ftt 


De  Numeratione  Integrorum.   1 ? 


\r{  cum  denominato  >  &c  fiuuc  rnixciones 
Il.Vt  hic. 

1   Nu.  Fra&US 

I  Nu.  Surdus 

3  Nu.  Denominatus 

4  Frattus  &  furdus 

5  Fradtus  &  dcnom. 
C  Surdus  &  denom. 

7  Nu.  Frac.  fur. 

8  Nu.  Frac.  denom. 
5)  Nu.  Surdusdenom. 
01  Fractus  fur.  Sc  dcnom. 

II  Nu.  Fractus  furdus  &  denom. 

De  Compofitis  autem  intelliges  per  v- 
num  capitulum  tantum  ,  de  Stmplictbus 
autem  cum  iint  quatuor  8c  in  fingults  nant  7 
Operationes  ,  roerito  igitur  negocium  hoc 
abibluetur  28.  capitulis  fimplietbus ,  &  38 
poftmodum  aliis. 


C  A.  P  V  T  III. 

Ve  numeratione  Integroruw. 

NVmeratio  eft  procefTus  fecundum 
adduionem  vnitacis  &  ei  non  eft  cer- 
mmus ,  &  exemplum  eft  vt.  1.2  .|.4.t.6.fit 
&  numcratio  conuerfa  ,  vnitatera  verfus 
vcluti  50.  49.  48.  47-&ita  terminatur  ad 
vnitatem  ,  nam  Infra  vnitatem  defcendere 
non  licet  ,  vcluti  igitnr  numeratio  fic  au- 
gendo  8c  decrcfcendo  proportionaliter  ,  ita 
6c  oportet  confidet  arc  in  numeratione  ter- 
minum  ad  denarium  :  nam  cnm  numerus 
cxcedit  denartum  ,  reuertitur  ad  idem  veluti 
i.^.j.^.polt  denarium  fiunt.  11. 12. 13. 14- 
Etita  polt  to.  fit  ivxi.i}.&  2  4-  eft  ergo 
numerus  fimplcx,  ddride  denarius ,  8c  cen- 
tenarius,  &  mill.Miarius  ,  &'  ficut  funt  10. 
vnitates  In  dcnarto:  Ita  funt  lo.denarij  in 
centcnavio  :  81  decem  centenarij  In  mille- 
nario  :  &  10.   mulenari'1  in  miriade: 
nam  miriadem  Gtseci  dccem  millia  appel- 
labam  :  vndc  7.  mkiades  erant  miiliafe- 
ptuagtnta. 

Et  idw6  Antiqui  denarium  vocabant 
continentem  &  valentem  1  o.afles  qui  nunc 
fulidi  appellantur.  Centum  igitur,  denarij 
▼alebant  1  o-  aureos  nottri  temporis:ex  quo 
tamen  apparet  non  denarios  fed  argenteos 
fuille  quidem  illos  quibus  Dominus  Iefus 
venditus  eft  ,  nam  triginta  denarij  fuiliettt 
folum  tres  conorati ,  quibus  non  potuillet 
emi  agcr  figuliin  fepulturam  Peregrino- 
tnm  :  fcd  de  hoc  alias. 

Cum  autctraufit  millenarium  reuertitut 
•:I  mixtioncm  cum  aliis ,  vtpocc  ad  denarios 
millium  ,  8i  centenaria  milliutn  ,  &  millia- 
ria  millium ,  qux  vulgo  milliones  appclan- 
tur  ,  6V  poft  iterum  ad  denatios  millionum, 
accentenariareuerticur ,  S>c  ftc  ininfinitum. 
Prima  litera  a  parte  dextra  fignilicat  nu- 
merum  fecundum  fuam  figuram  :  Secunda 
vero  proccdeudo  verfus  liniftram  dccatios 
Tertia  vero  centenos :  Quarca  millia:Quin- 
ta  miriadcs ,  ltue  totidcm  decena  millia: 
Sextacenccnamillia  :  Sepcima  millia  mil- 
lium:  fiue  milliones  :  Octaua  dccanos  jgxii- 
Tom.IK 


Ho -uim.nut  .r  iiiia  m  iiadurruNona  centena 
millionum  :  Decima  mtiiia  milhonum.  Vn- 
decima  httera  verfus  finiftram  fignificat 
niiriadesmillionum.DnodiCtma  cetena  mtU 
Tia  millionum.  Decima  tertia  millones  mil- 
ionum.  Decimaquarta  decanos  millio- 
num,  milIionum,&  ka  res  femper  reuerticur 
ad  idem ,  fine  terminatione. 

Et  caufa  quare  proceditur  a  dextra  ai 
finiftram  fuit  quouiam  liccerscill*  fuerunc 
inuentxaPhcenicibus,quorum  mos  fcriben- 
di  eft  conuerfus  noftro,  videlicet  a  dextra  ai 
hniftram  ficut  eft  motus  cceli  naturalis :  mos 
autcm  nofter  eft  a  finiftra  in  dextram  :  fei 
in  numeris  obferuamus  morem  Phcenicura. 

Exemplum  autem  efi  hoc. 


m 
UM. 

cm 

^M. 

0 

M.  CM. 

Mirias. 

9 
M. 

4 

C.  D. 

i  9 

ns. 

5 

4 

8  $ 

7- 

Sexmillianongenta  quadragintatria  mil* 
lionum  ,  nongenta  quinquaginta  quatuor 
mtilia  ,  odtingcnta  quinqnaginta  feptem. 
Solet  autem  iupcr  numeros  quando  plures 
fnnt  apponi  puncfcus  fuper  Quartam  figu- 
ram  ,  &  fupcr  Scptitnam,  &  Decimam  ,  &C 
ica  diraitccndo figuras  duas  Exemplum. 

7.  9  ;.^  5-;-  8'4-^'9-i' 
6.  4.  *.  8,4.  *, 

Vbi  pundtus  eft  fign&tus  ibi  numerus» 
deindefuntin  i°.miLla,  in  30.  milliones,ac 
f;c  deinceps.  fecunda  autem  littera  a  puncto 
continet  lemper  decanos ,  &  tertia  cente- 
nos  numerorum  ,  aut  milliariorum  ,  aut  de- 
nominationis  ,  fub  punffco  fignataE  Eft  Sc 
ahus  numcrandi  modus  ab  antiquis  in  vfum 
habitus  ,Sceft  quod.  M.fignifiat  millia.  c. 
centenaria.  d.  quingenta.  L.  quinquaginta. 
x.decem.t.quinque.I.vnitates,  defcribebanC 
igtur  milie  feptingenta  quadragtntanouem, 
ftc.MDccil.Milletrecenta  o^tuaginta  ieptem. 
fic.  Mcccixxxvii. 


C  A  V  V  T  IV., 

De  frafforum  numerattone 

NOta  quod  in  fra&is  numerus  fupe- 
rior  vocatur  numerator  ,  &c  inferior 
denominator  ,  fit  autem  numeracio  au- 
gendo  nuroeratorem  per  vnitates  ,  derelin- 
quendo  denominatorera  in  fuo  efle  ,  ve- 
lnti.  77777.  &  ita  in  hac  fic  aucltq 
fcmper ,  aha  fit  decrefcendo  ,  veluti.  77 
S.-L±.J-±±. .  &  haec  decrefcit  femper. 
Ec  nota  qnud  quando  fit  diuifio  femper  di- 
uifor  ponitur  inferius ,  &  diuidendus  fupra, 
Vnde  nihil  aliud  eft  diccre  <J-  quam.  3 . 
ditiifum  per.5.  Et  -f  quara  4  diuifum  per  7- 
Et7  quam  7.diuifum  per  4-&  exit.i-&7 
pocett  etiam  talis numeratio  ad  vnitatem  co- 
parad,  &eft  tuncienfus^".  Videiicec  diuifa 
B    1  vnita 
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vnitatem  per  7.  Sc  aflumptis  tribus  ex  il- 
lis  partibus. 

Et  fimiliter  -y.  vult  dicere  ,  diuidendo 
vnum  ,  per  quinque  Sc  de  talibus  parti- 
bus  feprem  afliimere.Et  ita  nota  quod  cum 
denominator  sequatur  numeratori  femper 
ilk  fra&iones  jequantur  vnitati  Exemplum 
s  L.  JL 

T"  3  4 .  * 

De  fra&ionibus  autem  furdorum  &  de- 
nominatorum  dicetur  in  capitulis  diuifio- 
num. 

**.  •'  -  ■  !"•',; ,  w>   -  •  ' 


C  A  P  V  T  V. 

Ve  Numerditpne  Surdorum. 

1  "VTVmerantur  furdi  quia  omnjs  nume- 
ji\  rus  futdus.  Saltem  componitur  exdua- 
bus  litteris  ,  vt.  ^i.  7.  nihil  aliud  fignificat 
quam  numerum  qui  in  fe  du&us  faciat 
7.ficut  ^i.  9  eft  3  ,quia  3.  ductusin  fe  fa- 
cit  9  ,  Sc  y..  4  eft  2  >  quia  dno  in  duo  fa- 
ciunt  quatuor.  Cum  igitur  volueris  nume- 
rare  furdum  augebis  literam  qua;  eft  a  dex- 
tra  per  vnitatem  ,  dimittendo  reliquas  Sc 
hoc  in  furdis  fimplicibus  >  &  radicibus  liga- 
tis  ,  Sc  vniuerfalibus  ,  Sc  diftin&is  vt  ^.2- 
ijt.^.  ^.4.  ^  5.  Sc  itadeinceps.  Item 
p^i.7.  Sc  L^£.  3-  p.^i-S.  &  L^..  3.  pst-9-  Sc 
ita  deinceps.  Item  y.  f  7.  p^t.  2.  ijiV.  7. 
pBi.3.  &  "^iV.  7-  P?i-  4-  &  eft  Si.  9.  vide-. 
licet  3.  Item  gt.  d.  3.  p^a.  5-  4«  PV« 
d.5.  p^.5.  Et  ita  deinceps  ,  funt  etiam  qui- 
dam  liirdi  mixti  vt  7.  p$i.  5.  &  in  his  fi- 
militer  procedes  videlicet  >p^.  5-7- 
6.7.  p^i.  7.  7.  piji-  8.  7.  P^-  5>«  &,totum 
eft  10. 

2  Omuis  autem  numerus  compoGtus  ex 
duobus  numeris  quorum  alter  faltem  fit 
furdus  vocatur  binomium  communiter  & 
largc  ,  quafi  compofitum  ex  duobus  no- 
minibus.  Cum  autem  dicimus  in  compo- 
fitis  fine  binomiis  ,  fine  trinomiis.  7p.  4. 
veiut  dicere  7  additum  ad  4.  8c  eft  1 1 .  Sc 
5  p.  4.  eft  9.  12  p.  ^i.  9m.  i$i.  16.  vult 
dicere  addere  radice  39.  quae  eft  3.  ad  1 2 
Sc  funt.  15.  Sc  ab  eifdem  minuere  radi- 
cem  16.  quae  eft  4.  fit  1 1.  &  ita  fy.  36.P.7. 
rn.jji.15.vult  dicere  i^.m.^i.  i^.&eftqua- 
fi  9.  &  34.  L.  7  p.  iji-i  o.yult  dicere  quodra- 
dices  10.  &  7.  fimul  aggregantur  &  ita 
^i.L.  9.  p.  ^i.  i^.eft  7.  Sc 

eft.13. 

3  Ex  hoc  fequuntur  duo.  Primum  quod  ra- 
dicibus  ligatis  non  refert  mutare  locum  in 
terminis,vnde  tantum  eft  dicere.  7.  p.^.5. 
quantum  91.5. p.  j.Sc  Si.L.7  p.io.quantum 
L  iji.i  o.p.7.  Secundum  quod  in  radice  liga- 
gata  fi  vnus  numerus  non  eft  quadratus  ne- 
ceflano  talis  Radix  eft  furda  ,  etiam  quod 
omnes  alij  eflent  quadrati ,  veluti  dico  L  i$i. 
7.p.^i.p.^.p.^i.i.6.  totum  neceflario  eft  nu- 
merus  furdus. 

4  Ex  hoc  patet  quod  in  radicibus  Yniuer- 
falibus  non  eftita  >vude  multum  refert  in 
his  permutare  terminos  ,  fecundo  poteftali- 
qua  Radix  vniuerfalis  efle  numerus  fim- 
plex  dato  qupd  eomponeretur  ex  nuraeris 


non  quadratis ,  veluti  dicendo  ^tV.  7.  p.^e. 
Si.vultdicere  ,  fume  Radicem  8 1.  &  adde 
ad  7.  Sc  fit  totum  1 6.cuius  ^.eft  4.  &  tamen 
7.nullam  habet  radicem  ,quod  autem  per- 
mutatione  difterant  ex  hoc  exemplocoUigea 
nam  ^.V.^.p.^t.i^.eft  ^i.9.  videlicet  j.fcili- 
cet  ^iV.piji.^.eft  ^i.27.qua£eft  fuida&mul- 
to  maior  quam  3. 

In  iji.  autem  diftincla  eft'  alia  fignificatio  , 
vtpote  ^i.D.^p.  ^i.4.  vult  dicere  3.  &  2.  fe- 
parata.Differunt  autem  a  radice  ligata  quo- 
niam  ^iL.9p.4.eft  3  &  2.iun6ta  fimul  id  eft 
5-differt  autem  5  &  2  eoquodcum  mul- 
tiplicantur  3  &c  2  diftin£la  in  fe  producunt 
9  &  4.  quae  funt  1 3-  &  5  in  fe  facit  15.  . 
&  ideo  ^i.  D.  4.  p.^i.^.  in  fe  dutSta  facit  4 
p.9.  quod  eft  1  3-&  ^i.  L.5. 1^.9.  in  fe  facic 
i3.p.9i.i44.  hoceft  25.  patet  igitur  diffe- 
rentia. 

Et  nota  quod  quidam  intelligunt  per  hoc  ^ 
^t.V.7.p.4.radicem  9.creduntenim  quod  ^i. 
primo  pofita  feruiat  etiam  fecuado  numero 
qui  eft  4.  Sc  non  eft  fic ,  &c  qui  ponunt  male 
ponunt,nonenim  intelligitur  ^i.  nifi  ponatur 

Cum  autem  ponuntur  plures  numeri  5c 
"B/l.  cumvna  ligatura,tuncligaturafatisfacit  7 
omnibus ,  veluti  ^iL.  9.p.  ^i-4.p.  5-p-  ^.22- 
eft accipienda  ^.cf.ciux  eft  3.6C addatiir  ei 

4.  quae  eft  2.  fit^.cui  addantur  5.  qui  func 
numeri  fiunt  10.  cui  addatur  ^i.  4  2.fiet  to- 
tum  quod  fignificatur  per  K.adlcem  illavn 
io.p.^t.2  2. 

Cum  autem  ponitur  vna  ^i.  V.  tantum,  8 
illafatisfacit  omnibus.  Exemplum  iji.  V.  10. 
p.^i.  16.  p.  3.  p^i.  G\.  vult  dicere  vt  capias 
Radicem  eft  8.  Sc  ^i.i^.&eft^  &:  3  . 
numerum,&  totumfit  15.  Sc  adde  ad  10.  fit 
25.CUAUS  j^i.eft  5 .igitur  ^t.  V.io.p^i.  i6.p.3. 
eft  tantum  ^.quia  V.nonfacit  nifi  vnamijt. 
vniuerfalem. 

Quod  fi  velles  infinuare  R.  V.  compli-  9  . 
catam  veluti  dicere  R.  V.i  3.  p.R.  V.^.p,  KslmPl 
R.  V.  14.P.R.4.  vult  dicere  quod  ibi  funt  Valet 
3.  vniuerfalitates  :  incipe  igitur  ab  vlri- 
ma  &  eft  R.  V.  14.  p.  R.  4.  cqius  fen- 
fus  eft  R.  4.  quae  eft  2.  addita  ad  14.  fa- 
cit  1 6.  cuius  R.  eft  4.  deinde  adde  4.  ad 

5.  fit  9.  cuius  R.  eft  3.  deinde  pro  pri- 
ma  radise  adde  3-ad  1 3 .nc  16.  cuius  R. 
eft  4.  igitur  totaillaR.  V.triplicataeft  4..&C 
ica  diftinguas  quotquot  fuerint. 

Cum  autem  dicitur  RV.  5-pR.  V.3.  pR.  10 
L.49.  pR.  1 6.  pR.  4.  Tunc  capias  omnes 
R.ligatas  &  funt^.  4.  2.  adiunge  ad  3. 
fiunt  1 6.  cuius  R.  eft  4.  ad  prima;  R.  V. 
fit  9.  cuiusR.eft  3.  &  illa  fuit  R.  aggre- 
gatiilliusR.  mixtar,  videlicet  3.  cumigi-  . 
tur  dico  R.  V.ligat  tantum  primam  notam 
cum  omnibus  aliis  fequentibus ,  &  aliat  re- 
manent  tanquam  ligatae.  Vnde  cum  dico 
R.V.7.P.R.1 6.  p.R.9.p.R-4.  funtaccipien- 
dajomnes  R.  polt.  V.  pra^terprimam,& iun- 
gendaecum7-&  totius  aggregati  quodeft 
1 6.  aecipe  R.  qu^e  eft  4..8C  tanrum  valet  R. 
illa  viiiuerfalis. 

Rad.  aurem  diftind>a  nondebet  permi- 1 1 
fceri  ,  &  raro  admifcetur  aliis  ,  fi  ta- 
men  contingat    fingulis    locis  addenda 
eft  3  nota  Yariationis  ,  aliter.    D.  di- 
ftinguit  omnes  terminos  ,  ficut  L.  ligat. 

veluti 
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vcluti  iu.D.9.p3^.4.p.5-non  eit  aiiud  nili  3. 
p.2.p.5.teor(im :  vt  di&umeft. 
x  Cum  vero  iungitur  L.cum.  V-vt  hic 
L.V.io.p^.j^.pEi.  V.7o.p^-iii-tenfus  eft 
accipe  ifi.i  2  1.  &  cft  u.  adde  adyo.ric  8  1. 
accipe  ^..8t.&  eft  9.  deirub  fimiliter  acci- 
pe  i^.  V.  primamqua?  eft^.  &  eam  iunge 
cum  9-fic  1 3. 

Et  ex  hoc  ne  terrearis  ob  difficultatem, 
naper  polterioramagisintelhges  praxeden- 
tia,&  maxima  difficultas  qur  accidit  in  fur- 
dis  eft  ob  numerationem,  &  ideo  ea  optimc 
intellecH  reliquac  operationes  ,  nullam  ha- 
bent  dirficultatem  ,  excrceas   igitur  tc 


niea. 


C  A  P  V  T      V  L 

Ve  Numcratione  denominationum. 

OMnis  denominatio  numeratur  nume- 
ris  fnnplicibus  non  variata  denorai- 
natione  excmplum  vt  1  co.  2  co.  3  co. 
4  co.  &  1  ce.  2  ce.  3  ce.  4  ce.  &c  ita  dc 
ahis. 


Capvt  VII. 

J)e  Additione  intcgrorum  &  dicitur 
Jumm*. 

CVm  valueris  addere  numeros  integros 
inuicem,difpone  eos  incipicndoadex- 
tra  vcrfus  finiftram,  vnum  fub  aho,  ita  vt 
fidcfficiantdcftedrus  iit  a  partefiniftra:dein- 
dc  aggregaincipiedo  a  dextra  omnes  litteras 
exiftcutes  in  direclo,  <k  quod  fuperatex  nu- 
meris  fcribe:S<:  cqtine  ii  iuperfintdenari),  & 
aggreganumeru  illori;,cum  litteris  difpofitis 
Sccundo  loco,  ik  quod  fupereft  ex  numeris 
fcribc:decanos  aute  transfer  adTertiam  lit- 
teram  tanquam.  numeros  hmplices ,  &  lta 
facias  vt  in  exemplo  res  facilis  eft  &  vulgata 
fic  nih  eflet  quod  volumus 
totam  artcm  ampleiti  ta-   7  3  9  4  * 
lcm  opcutioncm  dimihlle-      4  °  6  S 
mus.  -*«fM*7  f 

x     In  aggregando  aatem  li-   5  z  7  5  9 

bras,  lolidos ,  Sc  denarios,  ,  ,  2 
oportet  lcire  quod  libra  con- 
tinet  folidos  20.  folidus  autem  nofter  dena- 
rios  12.  alibi  autem  plures  ,  alibi  pauciores. 
In  fumma  igitutdenariorum  quotquot  duo- 
denarij  fupcrfuerint ,  numero  folidorum  funt 
adiiciendi  :  vbi  folidus  valet  1  8-  nummos 
obferuabis  quotiens  1  8.  fupereft  ,  totidem 
folidos  adiicies  in  numero  folidorum  :  fimi- 

lib.  7974 f.  13-^-7 
lib.    879  f.  iz.d.  6  , 
lib.  9400  f.   5.  d-  7 
lib.    794  f.   8.  d  9 

Summahb.  19049  f.  o.d.5 

liter  fiet  in  computandis  folidis  ,  quotiens 
Vigehari)  exce  tint  lolidorum  ,  totidem 
libras  adiicies  libris  quas  habes.  Exemplum 
cape  pro  aliis. 

Tom.  IK 


Probacio  aggregationis  eft  triplex  pri-  3 
mus  modus  eft  per  7.  &  per  9.  vt  in  exem- 
plo. 

per  9. 


7965428 

$ 

67539* 

> 

47*5*3°j 

1 

743  9  | 

5 

133M89I? 

per  7. 


7965428 

2 

^7559* 

4  . 

4735630 

4 

7439 

5 

1.55S3S89I 

1 

Secundus  modus  eft  aggregare  econuerfo 
vtpote  fi  aggiegafti  afcendendo  aggrega 
poitmodum  defcendendo ,  &  hoc  vtuntur 
fxpe  artifices  &  mercaiores  :  exemplo  non 
indignes  quia  res  palameft  ex  exemplis  fupe- 
rioribus,uam  fit  cum  eifdem litteris  non  per- 
mutatis. 

Tertius  modus  eft  quod  fubtracliio  eft  ag- 
gregationis  probatiOjiiam  fi  17.  &  a9-fa- 
ciunt  46.  igitur  detradtis.  29.  a  46.  fient 
17.  exemplum  eit  vt  hic 


Aggregatio. 

7954?*S 

79^73 

8750001 


Subtradio. 

87 5000 1 
79543*8 

795673 


Ex  hoc  liquet  quod  cum  aggregatio  pof- 
fit  fieri  inter  quoflibet  numeros:&  detradHo 
folum  mter  ctuos :  quod  raro  fubtra&io  erit 
probatio  aggregationis :  fed  bene  aggregatio 
iubtractionis  erit  femper  probatio. 

Exemflum  altud  Tertij  tnodu 

lib.  7964  C  *3«  4-  5 
hb.  895  f.  1 1.  d.  6 

lib.  8S60  f.  4«d.u 

Aggregatio. 

lib.  8S60  f.    4.  d.  11 
lib,  895  f.  i  1.  d.    6  , 

lib.  7964  f.  1 3.  d.  5 

Subtractio. 


C  A  P  V  T  VIII, 

~De  Aggregatione  frnBorum. 

TV  fcis  quod  numerus  fuperior  vocatur 
numerator  ,  &  inferior  denominator, 
multiplica  igitur  denominatores  inuicem,& 
quod  fii  pone  pro  denominatore ,  deinde 
multiplica  denominatorem  vnius  3  per  nu- 
merarorem  alterius ,  &  hoc  viciffim  ,  6V  to- 
tum  aggrega  pro  numeratore.  Exemplum 
volo  aggtegare  -J-  &  ~  ?  \/  i_ 
duco  4.  in  7-      facio  \ 

n  1  ■  4  7  l8. 

28.  pro  denomuutore     ^  ' 

B    3  deinda 


3 


1 8  Liber Vnicus. 

deinde  duco  5<in7-  &  fit  21.&  fimiliter  5. 
in 4.  &  fit  10.Sc  totum  eft  4  r.pro  numera- 
tore.  Videlicet  ~.  8c  eft  lfp  quod  fi  fint 
plures  aggregabis  binatim  eodem  modo 
donec  compleas.  Exemplum  volo  aggrega- 
re  —  -~  ~  -~  aggrego  per  modum  didtum 
Prima  duo  8c  faciunt  ~.  8c  reliqua  duo  & 
faciunt  |§.  deinde  aggrego  £f  &  |£  &  fiunt 
^fff-  &  funt  integri  tres  &  ~  &  hoc  eft 
faciie. 


G  A  P  V  T  IX. 

V' /Iggregmtione  firdomm. 

1  'TpAlis  aggregatio  fit  per  hoc  verbum 
X  plus  vt  volo  aggregare  i$i.7.cum  ^i.  10. 
facio  ^i  T.p.iji.io.  ik  ita  ligantur  8c  aggie- 
gantur  radices  vniuerfales ,  8c  ligata:,  8c 
omnes  numeri  furdi. 

2-  Aiius  modus  eft  talis  ,  aggrega  numeros 
vt  etiamduc  vnu  in  alcerum,  8c  quadrupla, 
&  radicemillius  addedidtoaggregato  ,  8c  y.- 
totius  eft  quod  quxris.  Exemplurn  voload- 
iungere  radicem  16.  cum  radice  25.  adiungo 
fimul  fiunt4i,  duco  25.  in  16.  fit4oo.qua- 
druplo  fit  1 6 00.  iji.  eft  40.  addo  ad  4 1 .  fic  8 1 . 
cuius  eft^.  aggregatum  ex  radice  25. 
8c  radice  16.  fic  dico  quod  iji.  7.  cum  91.  5. 
facit  per  primum  modum  radicem  7.  p.  ijt. 
3.  vel  perfecundum  modum  ^i.  V.  iQ.p.jji. 
S4.  Sc  eft  fere  iji.  1 9. 

3  Cum  volueris  addere  $i.  cubica,alteri  cu- 
bica?,diuide  maiorem  cubum,  per  miuoteJ&: 
exeuntis accipe  $i.cubica,cui  adde  i.&totu 
multiplica  in  iji.cubam  minoris,&prouenfcus 
erit  aggregatu  cubaru  vtriufque.  Exem- 
plum  volo  iungere  ^i.  cubam  8.  cum  m.  cu- 
ba  27.  diuido  27.  per  8.  exit  3.  i-  cuius  $i. 
cubicaeft  i.-^addlo  i.  fit  2.^- ,  duco  i.-^m 
2.  ^i.cubam  de,  8  fit  j.aggLegatum.Simili- 
ter  volo  iungere  y..  cubam  3.  cum  iji.  cuba 
14.  diuido  24.  pec  3 .  exic  8.  capio  $i.  cubarr^ 
quae  eft  2.  addo  i.  fit  3.  duco  in  iji.  cubanv 
de  3.  fit  ^i.  euba  81.  aggregatum,&  haec  re- 
gula  tenec  in  $i.quadrata  etiam  8c  y.. 
Exemplum  volo  adiungere  ^i.  yL.96.8c  v^. 
yt-  6.diuido9<>.per6.exiti<S.ca"pio  iji.:^.  id. 
fit  2.  addo  1.  fit  3.  ducoin  j^.iji.  6.fk  ^t.  iji. 
48<?.&  tantum  faciunt  fy.  i}i.  96.  iji.iji.  tf.fi- 
mul  iun&ae. 

Quod  fl  velis  adiungere  Bi.  cubam  cum 
quadrata ,  cuba  quadratum ,  8c  quadra  cu- 
bum  3  deindediuide  maiorem  per  minorem, 
&  exeuntis  accipe  quadratam  iji.  cubicae, 
minoris,  &  piodudlum  erit  aggregatum  ex 
yc.  quadrata  vnius  Sc  cuba  alterius ,  Exem- 
plum  volo  iungere  iji.  quadratam  1 6  .cum  $i. 
cuba  8.  igitur  cuba  16.  quod  eft  quadracum 
fit  4096.  deindequadra  8.  quifuit  cubus  fit 
64.  deindediuido  4096. per  64.  cuiusiji.qua 
drata ^t, cubicas ,  efti.cui  adde  i.fit^.quem 
mulciplicabis  in  2.^..quadraca  ^i.cubicx  64. 
hoc  modo:ouba  3.fit27-quadra  27.fi!  729. 
fimilirer  cuba  2-fit  8.  quadra  8.  fic  ^4-mulci- 
plica729.per  «J^.fit^e^^^.cuius^i.quadrata 
^xub.erit  aggregatu,  nam^i.cubica^dtf  j<?. 
eft  1 6  .cuius  ^..quadrata  eft  6 .  vel  e  couerfo  ^i. 
quadraca  46^5^.  eft  116.  cuius  ^t.  cnbaeft 


CapJDCX&Xl 

6.  &  reddit  ad  idem  &  hoc  modoiungunc 
radices  , 

C  A  P  V  T  X# 

t>e  Aggregatione  Demonflrationum. 

Flt  haec  fimiliter  tribus  modis  Qcut  infar- 
dis ,  vel  per  plus  ,  vel  per  aggregatio- 
nem  cum  multiplicatione  ,  vel  per  diuifio- 
nem ,  nam  cum  aggrego  t.  co.  cum  7.  fit 
Primo  modo  1.  co.  p.  7.  alio  autem  modo 
vtin  furdis  aggrego  i.co.  cum  7.6^  1.  co. 
p.  7.  deinde  mukiplico.i.co.  in  7.  fit  7.C0. 
quadruplo  7-co.fit  28.C0.  igitur  ^.V.i.  co. 
p.7.p.^i.2  8.co.eft  aggregatum  ,&  fimiliter 
aggrt*gare  4-co.cum  3.  ce.  facit  Primo* mo- 
do  4.co.p.3.ce.Etfecundo  modo  ^i.  V.4.C0. 
p.3.ce.p.j^i.48.  cu.  &  itade  aliis.Pro  certio 
modo  fac  tibi  exemplum. 

Cum  vero  adduntur  plus  &  minus  fit  hoc  2 
quatuor  vt  vides  modis  infradefcriptis. 

p.  cum  p.  additur  Sc  fit  p. 
p,  cum  m.  minuicur  $c  fit  illud  quod  fupe- 
rat. 

m.  cum  m.  additur  &  fit  rn. 
m.  cum  p.  minuitur  8c  fic  iflLid  quod  fupe- 
rac. 

5.  ce.  p.  7.  co.  m.  4.  cli.  p.  8. 

6.  ce.  p,  10.  co.  p.  8.  cu  .  m.  10. 

1 1 .  ce.  p.  1 7.  co.  p.  4.  cu.  m.  2. 

Exemplum  volo  addere  5 .  ce,  p.  7.  co.  m. 
4-  cu.  p,  8,  cum  <$.  ce.  p.  10.  co.  p.  8.  cu. 
m.  10.  Fit  vtvides,  nam  addo  Piimo  5. 
ce.  &  6.  ce.  fiunc  1 1 ce.  8c  poft  addo  7. 
co.  &  1  o.  co.  fiunt  1 7.  co.  p.  quia  ambs 
erant  p.  deinde  detraho  cu.  4.  qui  iunt  .rh 
ex  cti.  8.  qiii  funt  p.  remanenc  cu.  4.  p.  de- 
inde  detraho  8.  ex  10.  remanent  2.rh.quia 
1  ofuerat  ni.  &  ita  hoc  exemplum  facis|a- 
cit  omnibus  modis. 


Capvt  XI. 

T>e  Subtrftftione  Imcgromm. 

TXlffert  fubtradio  ab  aggregatione  in  1 
JL/tribus  :  Primo  quia  fubtradtio  eft  con- 
traria  aggregationi  ,  minuit  enim  &  illa 
addit  quantitates:  Secundo  quia  aggregatio 
fit  inter  quotlibet  numeros  ,  /ubcradtio  fo- 
lum  inter  duos  :  Tercio  quia  aggiegatio  fit 
minoris  cum  maiore ,  &  maioris  cum  mi- 
nore,  detra£tio  autem  non  Jfit  nifi  minorisa 
maiore:  nam  maiorem  tiumerum,aminore, 
decrahere  omnino  eft  impoffih/Ie. 

Fic  auc  decradtio  hoc  modo  fupponendo 
litteras  litteris  in  dire&o  ,  a  dextra  verfus 
finiftram  procedendo :  velutihic,dicasigitur 
9-de  1  3.  remanent  4.  &  quia 
ad  faciendum  13.  addidifti  10.  7948723 
nam  aliter  non  potuiiTes  detra- 
here  9.  illud  10.  pro  vnicate  ~  ' 
adde  ad  fecundam  Iiteiam  vi-         2 1 44 

dclicet 


1 


De  Subtradione  Integrorum.    1 9 


delictt  7.  6v  fiet  8.  ck  eft  cantum  quantum 
fi  decraxilles  vnicacem  a  2.  qux  elt  licccra 
fupcrior  :  dicas  ergo  S.de  1  2.  remanent  4. 
&  transferc  vnitatem  ad  locum  fequentem, 
Sc  fit  6.&ipfum  derae  de  7.  &  remanenc  1 . 
deindc  detrahe  6.  ab  8.  remanent  a.dein- 
dc  decrahe  8.  a  4-non  potes  :  adde  10.  fit 
14.6V  detradto  8.  fiunt  6.  &transfer  vnita- 
tem  <3c  fiet  ^.liccera  fequens  quae  crat4-qua; 
dcmpca  a  9-ric  4.  deinde  quia  nulia  eft  alia 
litcera  m  detraftore  ,  repones  7.  &  fiet  nu- 
merus  inferiorareftunv.vt  vulgariter  nomi- 
nant. 

Probatio  fit  tripliciter  ficut  in  aggrega- 
ti  one  per  j.&c  per  9.VC  in  hoc  exemplo  eft 


fint  paaciOu-.c  tuperioribus,fac  detradtionem 
vtfupra  ,  non  enim  habct  difficukatem  :  11 
vero  librae  detradtdris  videlicet  inferioris 
finr  pluS ,  tunc  reloluc  vnum  fcucum  in  li- 
bras  &  deme  a  fnperioiibus  ,  tk  adde  Jibras 
iibris :  folidos  foiidis :  nummos  nummis:poft 
modum  perfice  decractionem  ,  Exemplun» 

Sicudvalor 

lib.  5  f.  5  d.  3 
Scuti  96  lib.  7  f.  1  8  d.  9 
Scuti  28     lib.  3  f.  1 1  d.  3 


per  9. 


79543 
682S 


72718 


per  7. 


79545 


71718 


autcm  differentia  ab  aggregatione,  quia  in 
llla  fupetiores  iuncti  debent  arquaii  inferio- 
ri,  hic  autem  infetiores  iuncri,  debent  arqua- 
ri  fuperiori,  quarc  &c.  Secundus  modus  eft 
vc  dctractio  fic  probatio  detractionis  (k  cft 
quia  decraxifti  682 5-ex  79 $4  j.&  fuper  fuic 
72718.  igicur  fi  detraxcris  72718.  ex 
79543.  icmancbic  6SiJ.  nam  dempcis  7. 
aio.rcmanec  3-igicur  dcmpcis  j.a  io.rema- 
nebunc^.Exemplum  habes  in  iuperioribus. 
Tcttius  niodus  probamucftaggre- 
gatio  ,  nam  cum  rite  dctraxcris 
lemper  ex  duobus  infcrioribus 
iunCtis  hcr  fupeiior  vt  hic  :  con- 
grcgaui  duos  infcriores ,  tk  facti 
iunc  numcrus:  aquo  fa&a  eratde- 
tractio. 

3     Cum  vcto  hbras,  Solidos,  tk  Denanos, 
volucris  detrahere  difpone  vc  in  cxem- 

iib.  7964  f  1  5  d.  7 
iib.  76S2  f.  17  d.  9 


743i8 

5  9i9 


lib.    281  f.  15  d.  10 

plo.Tunc  adde  folidum.7  Denariis  ,tk  fient 
dcnaiij  i.;.aquibus  demptis  y.fiuntDena- 
ri)  1  o.  tk  quia  adJidilU  Denarios  1 1.  fupe- 
lius,  igitur  adde  fohdum  inferioribus  ,  tk 
lient  folidi  1 8.  quos  non  potcs  detrahere  a 
i  j.addeLibram,  quar  valet  folidos  20.  fient 
fohdi  J  J.  aquibus  dcmptis  18.  remanenc 
folidi  1  S-&  quia  addifti  folidos  2o.fuperiori- 
bus  qui  funt  libra  addes  libram  vnam  in- 
ferioribus  5c  ficntlibrx  7683.qua?  detradx 
per  fuperiora  faciunt  refiduum  libras  281. 
lolidos  i$.  denarios  io.probatio  fitperduos 
vltimos  modos  ,  nam  primus  modus  fo- 
lum  tcnet  in  numeris  fimplicibus  ,  quo- 
rnodo  autem  fiac  probacioper  7-  &per  9. 
exponam  rn  capitulo  de  multiplicacione 
fimplicium  numerorum- 

Si  quis  autcm  dicat  valeat  fcutum  h- 
4bras  y  .folidos  5.  denarios  3.  ocfacias  hanc 
detraftionem  quia  natura  Scuti,  contiuet 

Scuti  97  i  f.  1 3  d-  G 
Scuti  28  lib.  3  f.  11  d.  3 


Scuci  68    iib.  4*- 

erant  Scuci  97.  librae  2.  folidi  r  3-denarij  6. 
abftuli  feutum  qui  valec  hbras  5.  folidos  5, 
dcnarios  3.  &  addidi  omnia  fuis  locis  :  & 
fa&i  funtScuci  96.  librx  7.  folidi  iii.de- 
narij  9  a  quibusdetradtis  fcutis  iS.libris  3. 
folidis  1  1.  denanis  3-  remanent  fcuti  68. 
libra;  4.  folidi  7.  denariis  6.vt  vides  anima- 
duerte  quod  in  hoc  cafu  accidit  quandoque 
vtfuper  fmtfolidi  plufquam  2o.autnummi, 
plufquam  i2.pones  igitur  detradis  folidis 
2o.libram,&:detra<5tis  nummis  r^.folidum. 

Animaduerte  quod  in  aggregationibus  5 
talium  cciam  opportet  animaduci  tete  nain 
cum  iibrae  exuperauerint  valorem  fcuti 
tunc  reponetur  coronatus  loco  earum  hoc 
modo  valeac  fcutus  vc  fupra  libras  5.  foli- 
dos  j»denatios  5.  fint  hs  dua!  quantitates 

Scuti  754  Librx  4  Solidi  1 3  d.  6 
Scuti  458  Librx  2  Solidi  19  d.  11 
Primoeas  fimul 

Scuti  7S4  Hb.  4C  13^-6' 
Scuti  4S8  lib.  2  f.  19  d.  11 

Scuti  1 2 1 2  iib.  6  t.  3  2  d,  17 
ScutiValor.lib.  5  f.   $  d.  3 

Scuti  1  212  lib.  1  f.  27  d.  14 
Scuti  1213  lib.  1  f.  2  7d.  14 
Scuti  1  2 1 3  lib.  2  f.  8  d.  2 

iunges  per  dodTtrinam  Septimi  capiculi  & 
ficnc  fcuti  1  2 1 2.  lib.6.  folidi  3  2.  denarij  17. 
poft  modu  quialibrae  6.folidi  32.dtnarij  17. 
cxccdunt  valorcm  fcuti  fuppone  ipfum 
ocrefidua: 6c  lemanent  fcuti  I2i2,libra  1. 
folidi  27.  dcnarij  14.  poft  modum  addes 
fcutum  vnum  numero  aureorum  :prolibris 
foliJis  Sc  denariis  quos  abftulifti  :  tk  fient 
fcuti  12 13.  libra  1.  foldi  27.  denarij  14. 
demum  quiafuperfuntfolidi,  plufquam  iq^ 
&  denarij  plufqaam  12.  reduces  denarios 
1  2.ad  folid.um :  &  fohdos  2o.ad  iibram  :  tk 
fienc  Scuci  1  2 1 3,  librac  2.  foiidis ,  denarij  2. 
vc  in  exemplo  vides. 

Fuilfe  me  in  hac  tam  vulgata  re  lon- 
giufculum  pudet.cum  caraen  maior  vcrecun- 
dia  fit  in  minimis  falli :  ea  propter;  diligen- 
tius  ifta  percraclauimus  :  nam  reliqua  qu^ 
funcdifficiliora  eciara  adinftru&is  legencur: 
facilius  autem  ardua  pericus>quam  vulgata 
i,mperitus  intelligit. 


libras  ,folidos,  &  denarios ,  quxfunt  diuer- 
farum  ,  tunc  contidera  fi  \ibtx  inferiores 


B    4  Capvt 


2o  Liber  Vnicus.  CapXIL  XIII&c. 


Capvt    XI L 

De  SubtraBione  Fratforum: 

DVces  denominatore.m  In  denoinina- 
torem  3c  quod  fit  eft  denominator 
refidui  ,  deinde  duces  numeratores  vnius 
Jft  denominatores  alterius ,  Sc  duorum  mul- 
tiplicatorum  refiduabis  minoremnumerum 
de  maiore  Sc  quod  remanet  eft  numerator. 
Exemplum  volo  -f-.  de  ~-  detrahere  ,  duc 
3.  in  4,  fit  12.  pro  denominatore  :deinde 
duco  2,  in  4.  fit  8.  &  j.in  j.fit  9.  demo  8. 
a  9.  remanet  1.  pro  nu-     2  -«7-  3  r 

meratore  remanet  igituc    — J\;  

~  ex  tali  detraclione.      5       4  lz 


Xapvt  XIII. 

T>e  SubtraBione  Surdoruw. 

1  "C  It  tribus  modis  Primo  per  minus  hoc 
JL  modo  volo  detrahere  j.ex  Radice  7. 
dicoj^.  7.  m.jji.j.  &ita  de  aliis. 

2  Alius  raodus  efttalis  aggrego  fimuh&etia 
multiplico  i  Sc  multiplicatum  quadruplo :  Sc 
huius  fumo  radicem  quam  detraho  ab 
aggregato  Primo  qUS  fi  non  poteftdetrahi, 
detra&io  eftimpoffibilis:facT;a  detraclaonei^. 
refidui^cft  quxfitil.veluti  volo  detrahereRa- 
dice  i£.ex  Bi.25.mngo 25.CU  16.fit41.duco 
i6.in  25.  fit  40Q.  quadruplo  400.  fit  1600. 
m.Kjoo.  eft46.demo  a  41. remanet  i.cuius 
^i.eft  i.$c  tantun>refiduatur,\lempta  radice 
j  6.  qux  eft  4-a  radice  2  5.quareft  5.  remanet 
i.perhoc  etiam  dempta  radice  ^.aradice^. 
fit^.V.  icm.  i^.  84.  cuius  fenfus  eft  atfu- 
mereradicem  84.  &  detrahere  a  10.  Sc  refi- 
dui  ^i.eft  quod  quxritur.Ex  hoc  patet  Sc  Ca- 
pitulo  Nono  quod  tantum  eft  dicere]j£.7.m. 
$t.  j.quantum  fe)  10.  m.^.  84.  &  fimiliter 
tantum  eft  dicere      7.  p.^4.  j.quantum 
fy.V.  io.p.  ^..84.  quare  &  ce. 

^  Tertius  modus  eft  vt  diuidas  numerum 
per  numerum,&exeuntis  accipe  radicem, 
a  quadetrahe  1.  &  refiduum  multiplica  per 
minoris,  &  hicmodustenet  in  Radicibus 
cubicis:&  quadratis;&  j^.  &  mixtis:Exem- 
plum  de  cubica  volo  detrahere  8.  cu.  ex 
fy.  27.  cubica  :  diuido  27.  per  8-exit  3-i. 
capio  radicem  cu,&  eft  i-f  .demo  vnitatem 
remanet  ^-.duco  ~  in  2.radicem  8.  fit  r.& 
tantum  refiduatur  detra&a  fy.  cub.  8  ait 
cub.i7.&  vt  *?ides  exempla  capituli  noni 
fatisfaciunt :  nam  operatio  eft  eadem  Yt  in 
aggr£,gatione  prcife :  excepto  quod  in  ag- 
gregationeadditur  1  ,in  fubtra&ione  aufertur. 


Si  vero  denominationes  fint  fimiles  vnus  % 
tame  numerus  maior,alcer  minoivfit  detractio 
in  minore  fecundum  tptum  :  in  maiore  aute 
fecundum  quantitatem  minoris:&  refiduum 
poniturfub  termino  minus 
Exemplum  volo  fubtrahe-  1  °- ce'  M"  co* 
re  7.  ce.  p.i  3.  co.a  10. ce.  t  7'  ceP-* 3-co* 
p.4.co:dico  quod  remanet  j.ce.m,  9.C0. 
^.ce.m.g.co. 

Si  vero  denominationes  fubtrahendi  fint  5 
cum  termino  minus,fic  additio :  Exemplum 
volo detrahere  7.ce.m.c).co.ab  1  i.ce.p.5. co. 
fit  4.C&  p.  16.  co.in  additione  autem  minus 
minuitur:exempli  gratia  volo  addere  6.ce. 
p.7.co.cum  5-ce.  m.  ^.co.fit.  totum  11.ce. 
m.  2.  co.regula  etiam  hcec  tenet  in  furdis. 
Si  vero  natur^  fint  diuerfae  fit  fubtra&io 
per  cerminum  minus  aut  per  multiplicatio- 
nem  prout  in  furdis  &  ita  7.  ce  p.  3.  co.  & 
4.  cu.  facit  detrahendo  7.  ce.  p.  3x0.  m.  4. 
cu.  vel  per  modum  multiplicationis  dif- 
ferentia:  49.  ce.  p.  ^.ce.p.  1 6.  cu.  ce.  p. 
1 7  64..  cu.  ce.  detradta  L.  3 1 3  6 .  ce.  Re.  p. 
$76.  ce.  ce.  ce. 

Exempla  ifiomm  modomm  ^atent  vt  htc. 


7.  ce.  p.  7.  co. 
4.  ce.  p.  3.  co. 

3,  ce.  p.  4.  co. 

7.  ce.p.  4.  co.  m.  9, 
5-ce.  p.  6.  co,  p.  10. 


7.  ce.  p.  12.  co. 
5.  ce.  p.  1 5.  co. 

x.  ce,  rh.  [3.  co. 

7.  ce.  m.  5.C0.P.7. 
5>.ce.m.i  i.co.rh.3. 


2.  ce.m.2.  co.rn.15?.  co.m.2.ce.p.io. 

Probationos  autem  fiunt  duobus  vltim^s 
modis  capituli  vndecimi. 


C  A  P  V  T  XIV. 

De  Suhtraffione  Denominationum. 

1  ¥  N  denominationibus  fimilibus  fit  detra- 
J.  &io  perjiumeros  veluti  10.  ce.p.  7.co. fi 
demanturex  24.ce.p.  >  3.  co<  remanenc  14. 
ce.p.tf.co. 


C  A  P  V  T  XV. 

De  Muliiplicatione  Numerorum. 

CVm  volueris  mukiplicare  numeros  ha- 
beas  imprimis  memorismultiplicatio- 
nem  numerorum  fimplicium  vfque  ad  1  o.ve- 
luti  7.in  9.  facit  6$.  deindedifpone  quemli- 
bet  fub  fuo  compari  veluti.  In  figura  vides 
Primo  ducitur  6.  in  omnes  literas  numeri 
fuperioris :  deinde  ducitui  4.  in  eafdem :  de- 
inde  9.  deinde  3.  vltimo  7.  deducitur.  In 
omnes  litteras  fuperioris  numeri  prout  vi- 
des. 

In  hac  Figura : 

79507864 
7  3  94^ 

477047184 
318031456 

71557077S 
2385  2  3592 

5  5 6555048  

5  879  *  88511344 
Secundo  confidera  quod  decani  qui  fu- 
perfunt  in  mukipiicatione  transferuntiy: 
ad  numerum  fequentem  :  tanquam  numeri 
iimplices ,  veluti  in  prima  littera  duco  6.m 
4  fic  24.  depono4.&  fuperfunt  ^o.qui  func 
duo  decani ,  hos  feruo  •  cum  jgftur  dico  6. 
in  G.hck  $4.  addo  x,  pro  decanis  feruatis: 


De  Mukiplic.&  infit.fr a&gmm.  2 1 


&  fit  38.  repono  igituc  8.  &  fcraabo  3.  de 
cands  quos  adnumerabo  mulciplicacioni  6. 
in  8  ,  atque  ita  in  reliquis. 
Xerti6  ctfnfidera  quod  primus  numerus  qui 
reponitur  dcbet  ponifub  iittera  multiphcante 


rum,  vt  7.  in  8000.  facit  56000. 

Cum  producitur  numerus  in  miriades  » 
produclum  eft  numerus  mirjadum  vt  7.  in 
80000.  facic  f&miriades  quaelunc  560000.. 
Cum  producitur  decanus  in  *decanos 


^Sf^SSam  Fodudfcui  eftnumerus  centenorum ,  vehui 
numcn  mfenons  deindc  F«^fc"P?     P    *  8o.  facit  c*.  centcnos  vide&et 


fine  confulione  ad  imiftrara  :  doncc  difpo 
nacuc  optimc  vna  fub  alia  ,  ficuc  yidifti  m 
figura. 

Probatio  autem  per  9.  eft  vt  colhgasom- 
nes  fupcriocis:&  proiice  9.quocienspoces:de- 
inde  fac  idem  in  Secundo  numcro  mferio- 
rc :  &  rcfidua  inuicem  duc :  &  ab  eo  quod  fit 
etiam  proiice  9.  quotiens  potes  :  &  fcruare- 
liquum  :  dcindc  in  numero  produfto  aggrc- 
cato  proiedfcis  9.  quotiens  potueris,  fi  cefi- 
daatur  idem  numerus  qui  teruatus  e(l  recte 
procedilli ,  fi«  minus  ncquaquam.  Exem- 
plumin  fuperiore :  midciplicatione  aggrega- 
tio  numerorum  eft  ifi.  deductis  9.  remanet 
1.  in  inferiore  accruus  cft  19«  deduclis  9.  hc 
a.duc.  i.in  1.  fic  a.  aggregatum  produfti  eft 
65.  a  quo  dcdu&is  9.  lemanenr  2. 

Alia  probatio  fit  per  7.  non  aggregando , 
fcd  prdcindcndo  :  vtpote  dicas  infupeno- 
re  numero  ,  10  7-  nfoti  W  .  «  9-  lupec- 
funt  1.  quac  autepofita  ad  5.  faciunt  25.  m 
quo  lupctfunt  4.  qux  antepofita  ad  nulli- 
tatem  faciunt  40.  a  quo  proicais  7.  fat  5. 
qui  ancepofitusad  7.  cacic  $7.aquo  dcdudo 
7.  ivmanet  i  &  iU  procedasparirovmucr  m 
omnibus :  fi  igitur  ,  quod  fupeceft  aprodu- 
&o  «quacur  ci  quod  fupercft  cx  fupphcano- 
ne  producentium  :  ratio  cft  bona  :  ahter  eft 
fatfa.ExenipIunl  in  luperiorc  fuperlunt  2,111 
inferiore  5.  duco  :  5 ,  in  a.fit  10 :  fuperiunt 
3.  cum  igitur  in  produdto  luperfint  3.  ratio 
cft  vcra.  iitamet  probatio  poteft  fien  pec  8. 
ncr  CM  per  lu*  rcliquos  numeroscodem 
modo  ikut  fitde  7.I&  probatiodc  9.non  vc- 
rificuur  111  aliis  numeris  nota  tamen  quod 
potclt  ele  Pcww  &  Secunda  probatio  bona, 
&  tamen  multiplicatio  erit  mala:  non  tamen 
probatio  potcit  efte  mala  ,  &  multiplicatio 

jltV  i  A  1  * 

7  9* 


728S3 
5  17828 

2  5497  * 


70.  &  80.  facit  5< 
5600. 

Cum  producitur  decanus  in  cencenos, 
produdtum  eft  numerus  milliariorum.  yeluci 
70.  in  800.  facit  56.  miilenos  videlicet 
56000. 

Cum  producicur  decanus  in  millenarios  , 
produ&um  fic  numerus  miriadum  :  veluti 
70.  in  Sooo.  facit  56.  miriades  videlicet 
5  6oqqo. 

Cum  producitur  dccanus  in  miriades ,  pro- 
ductum  eft  numerus  cemenorum  milium, 
veluti  70.  in  80000.  facit  56.  centena  mil- 
lium  videlicet  5600000. 

Cum  centenus  producituc  in  centenos, 
quod  fit  eft  numerus  miriadum,veluti  700.11» 
Sco.facic  j6,irii«:iades,  videlicet  560000. 

Cum  ccntenus  ducitur  in  milliaria  ,  pro- 
dudtum  eft  numerus  centenorum  millium, 
veluci  700.  ln  Sooo.facic  56.  centena  millia, 
videlicet  5600  000. 

Cum  centenus  ducit  in  miriade  produ- 
clum  eft  numerus  millionum  ,  yeiuti  7GO- 
in  80000,  facic  56.  milliones  ,  videhcec 
56000000. 

Cum  miitenus  ducitur  ir.  millenos ,  pro- 
duttum  eft  numerus  millionum  ,  veluti 
7000.  in  8000.  facit  jfi.miliiQnes  ,  videlicet 
56000000. 

Cum  millenus  ducitur  in  miriades,  prc- 
dudum  funt  decani  millionum  ,  vekni 
7000.  in  80000.  facit  56.  decanos  mil- 
lionum  ,  vidclicet  560000000. 

Cum  miriasin  miriadem  ducitur,  produ- 
ctum  eftcentena  millionum ,  veluti  70000, 
in  Soooc.  facit  56.  centena  millionum  vide- 
licet  5600000000. 

Hax  igitur  fi  quis  re£tc  concipiat  fadliter 
memoria  maximas  fupputationes  perficiet. 


1 S84866  3 
bona  hoc  autem  fit  hoc  modo  :  probationes 
ilb:  funt  verx  &  tamenmulciphcatiofalla: 
fi  igitui  dubitasexperiaris  Primam  &  fecun- 
dam&  tectiam  litteras  adextra  ,  an  bene  fe 
habcanc  nam  falfificancuc  multiplicationes 
per  6  j.  adiicum  vel  ablatum  &  omnem  nu~ 
mcrum  cx  eo  compolituin  vt  1 26.  &  650. 

°Cum  ducit  n'.  in  numecura ,  quod  produ- 
^cur  eit  n\  vc7-i"  3.  fic  56". 

Cum  producituc  numerus  in  decanos , 
produAum  func  dccani  veluti  7.  W  80.  facit 
56.decanos  qut  funt  570. 

Cum  producitur  numerus  in  centenos  , 
produclium  eft  numerus  centenorum.  vc  7.  in 
800.  facit  5 6-  centenos  qui  funt  5600. 

Cum  producitur  numerus  in  millenos ,  vcl 
C  conucrf<?,.  produdum  eft  numergs  millcno- 


Capvt  XVI. 

T>e  Multiflicatione  &  mfitiona 
FraBorum. 

PRomultiplicatione  duc  denominatorem  j 
in  denominatorem  cV  numeratorem  in 
numcratorem  6c  quod  fir  pone  pro  produ- 
6to  velutif in  ~  facic  £  &  t  in  t  75  vt 
vides  in  figura. 

Probatio  autem  vna  eft  vniuerfalis  om- 
nibus  qux    eft  diuifio: 
qua:  etiam  competit  in-  a« 
tegris ,  llcuc  diuifionis  pro-    .  ^ 
baiio    eft  multiplicatio:  "* 
Vnde  cum  diuifens  i  per  ^ 
-f  exibunt  T  aut  ii  diuw  _T 
fcris  per  \  exibunt  -f.  5- 
&  fimiliier  diuifo  —  per 
r*  exibunt  f.  &  diuifo  f;  per 

bunt  -f-  ,         -     .  r  • 

lnhlzatio  vuigariter  dicitur  fiue  iniitio, 
additioniferefimilis  eft,  non  tamen  poceft 

fieri 


■3 


-7 


u 

8 

exi- 
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fieri  fine  mulciplicatione  ,  ob  hoc  dilata  eft 
dcclaracio  eius  vique  ad  prxfens  capiculum: 
fit  autem  vt  in  figura  multiplicando  deno- 
minatorem  in  denominatorem  &  produ- 


n 


i  z 


82 
87 


jScurt  pone  pfo  denominatore  ,deinde  mul- 
tiplica  denominatorem  fecundum  innume- 
ratorem  Primum  &  adde  produdo  nume- 
ratorem  fecundum  &  aggregatum  pone  pro 
numerarore.  Exemplum  volo  inferere  —  — 
&  f ,  primo  inferamf  cumf  ducendo  de- 
nominatores  inuicem,  fit  12.&  poftmodum 
Primum  numeratorem  qui  eft  i  in  denomi- 
natorem  quieft4.fiet  8.  cui  adde  fecundum 
numeratorem  fiet  i i .  igkur  inficione  fit  77 
fimiliter  duco  i  i.in  7.fit  84.  pro denomina- 
tore  :deinde  duco  1  i.in7.  fic  77,addo  5.  fit 
82.  pro  numeratore  igitur  inficus  eric 
blt  auteminiitio  addicio  frattionis  fraifhan- 
terioris ,  ad  fraclum  cuiuseft  fradtio,  veluti 
addo  f  def  ad  f  fiunt  %  nam  2-non  funt 
partes  vnicatis  ied  f  qui  eft  denominator 
de  — . 

*  Ex  hoc  patet  quod  ex  inficione  nunq  uam 
peruenitur^  ad  vnicatem  vtpoce  fi  quis  dicat 
jnlere  7  —  f  non  attingunt  ad  vnitatem, 
quia  ad  j  deert  f  fed  f  non  eft  f  ,  fed  tan  - 
tum  7de  7  igitur  ad  compleudum  vnita- 
tera  deeft  7  de  f  fed  f  funt  minus  de  - 
de  7  quia  iunt  f  de  f  de  f  igitur  ad  com- 
plendum  vnitatem  deeft  f  def  de  f  quod 
eft  7^7  &  ita  in  infinitum. 

Iniere  tot  f  f  f  quod  faciant  f  tunc 
fcias  poffibilitatem  inferendi  faciliter,  nam 
fi  8.  denominator  inferendi  numerat  24. 
produ&um  denominacorum  inferentium 
quarftio  eft  poffibilis  aliter  non  :  foluiturau- 
tem  Capitulo  Sexagefimo  fexto. 


iunges  fimul ,  poft  multiplicabis  vnum  pro- 
dudfcum  in  aliud,&  quadruplabis  ,  &  huius 
jjt.  cum  aggregato  Primo  eft  produdtum. 
Exemplum  R-9.p.2.quadra  fit  5>.p.  4.  quod 
eft  1  j.duc  etiam  9411  4.  fit  ^.quadrupla 
fit  144.  jjt.eft  1 1.  addica  ad  ij.facic15.tan- 
tum  facit  iji.9.  p.z.m  fe  3  nam  5.  in  fe  fa- 
cic  25. 

Cum  volueris  ducere  ijt.  ligatam  in  fe  fac  7 
eodem  niodo,  quadra,  iunge,  & mulciplica> 
quadrupla  radicem  aggregaco  iunge :  vt  ijt. 
9.  p.  iji.  1 6.  fiunt  9.  &  16.  quod  cotum  eft 
25.  deinde  9.  in  i6.facit  144.  quadruplum 
eft  576.  eft  24.  qilse  addita  ad  25-facit 
49.qu6d  fi  non  haberet  radicem,  diceremus 
25.p.R.57<j. 

Cum  volueris  ducere  radicem  ligatam  ^ 
m  aliam  ,  quadrabis  vtramquf  deinde  mul- 
tiplicabis  in  crucem,  &  R.ligata  producto- 
rum  eft  productum  ,  veluti  Lijt.  9.  p.  ijt.  4. 
in  L^..i5.p.R.j6.quadra  fiunt  9.  p-4-&  25. 
p.j^.difpone  &  multiplica : 

Omnes  igitur  ha;  -radices  funt  produ- 
ctum  videlicet  55. 

9.  p.  4. 
25.  p.  $6. 


Sf..  225.  p.  ^£.524. 
Bt.  1 00.  p.     1 44. 

Aliud  j.p.  ^.4.  in  2.p.  |  ;.p.$L.4. 
-fy.  9.  quadra  &  difpone    j  2.^.^1.9. 

iioc  modo,  eft  igitur  pro-    I '  J~*   

ductum  L^.8i.p.^.?6".    I  ?"P*4' 

p.^.itf.  Videii-  I 

CtZ±f.  IJi.j^.p.^.gj, 


Cap 


vt  xvir. 


Ve  multiplicatione  Surdoram. 

1  |^7mrfUe?furdusfimPlexduce»^in 
V-fieipmm  fit  numerus  veluti     7.  insi. 

7.facit  7.&i?i.5.in  ^t.^.facic  5. 

^     Cum  dilcitur  numerus  furdus  ,  in  alium 

producitur      aggregati ,  veluti  ^.7.  jn  *. 

facic  ^-35-  &  *.s>-  in  R.4.  facit  ?6.  qu« 
eft  3  ^ 

Cum  ducitur  i^.  numeri,  m  ^t.  quadru- 
^  pli ,  producitur  duplunj  numeri ,  vclutii^. 
3.  in  ^i.  1 2.  facit  £T.  &  .  ^5.  in     i0.  fa- 
cic  10. 

Cum  ducitur  R.V.  in  fe,producitur  idem 
Tdempta  Prima  R.Exemplum  R.V.7.  p.R.4 
jn  fe  facit  7.p.R.4.  quodeft  5,.  &  R.V.9.I 
^.49-iacit  9.  p.R.49. 

Cum  iji.numero  muitiplicabis,  quadrabis 
J  numerum  &  duces  in  quadratum  R.  id  eft 
111  numerum  ipfum,  &  R.produdti  eftquod 
quaentur.  Exemplum  jjt.7.  in  5.  quadra  fit 
25'<3uadra  ^.^.jfit.  7.  duco  7,in  2 5.  fic  17 5. 
ijt.  i75-  eft  produftumcx  5.  in  R.7, 
6     Cum  volueris  ducere  radicem  &  numtJ 
rum  m  fe.  Tunc  quadrabis  vtrnmquc  & 


Ciim  Yolueris  mul-    1^.16.^.^.36»  J 
tiplicare  Radices  vni- 
uerfales  inuicem  ,  quadra  eas  fuo  modo  per 
regulam  quartam^  &  poft  modum  quadra 
etiam  tanquam  difiundum -per  vndecimam 
regulam  ,  tertio  duc  vnam  in  alteram  per 
prxcedentem  ,  &  ijt.      ligatae  illius  aggre- 
gatieft  producT:um.Exemplum5iV.7.p.iji.4. 
in^t.  V.  5.  p.ijt.  16,  $tV.7.p.iji.4. 
ducenda  eft  ,  qua-  J^tV.^.p.ijt.K?. 

drenturper  quartam       "    ^     :  ' 

fiunt7.p.jji.4.&5.  D-7-p.^4. 

p. jjt.  1 6.deindc  qua- 

drentur  per  viam  jjt.  L.49.P.4. 

&  numeri  diftinclo-  L.i$.p.i6.  , 

rum :  $c  fiunt  4 9 .  p. ,  "  

4-:&25.  $.16.  hoc  ^-^M-P-^S^ 
autem  per  modum  IO0-P-^  ^4- 
jjt.ligataemultiplicabisin  crucem:  &fiuntvt 
yides  jju totius  ,  aggregati  huius-  ^t.L.  r  2  2 5 , 
p.]ji.784.p.iji.ioo.p.^t.6-4.  igicur  1225. 
eftj5.&.?i.784.eft2  8.&  ijt.ioo.eft  10.  & 
1ji.64.cft  8.  igitur  totum eft  8i.cuius  ijt.eft 
<).produ£tum. 

Cilm  volueris  multiplicate  Radices  J/ga- 
tas  inuicem  cum  vniuerfalibus,  quadrabis  IO 
vnamquamque  per  fuam  regu/am ,  Videiicet 
quartam  &  feptimam  Sc  tu  Ccis  quod  prodf- 
bunt  in  vtraque  numerus,  &radix  ,  deinde 
quacua  omnia  tanquam  radices  diliunclras, 
per  fequentemregulam  Sc  multiplica  inui- 
cem,  &  ijtjjt.  L.  tocius  eft  prodnclum  veluti 
volo  deducere  jjt.V.7.p.iji.4.  in  ^.L.^.p.-^. 
1  ^.quadraboper  quartam  reguj^n  radioem 

vniuerfakrn  . 
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V.7.p.  r>.  4 

L     f>.  iu-  16 


7.  p.  ri.  4. 
25.  p.  Ri.  57^ 

49.  p.  4. 
625.  p.  576. 

30625.  p- 1304. 
18214. p.  2500. 


vniueilalcm  >  &  fiet  7-p.  Rt.  4-  &  quadrabo 
radiccm  Iigatam  per  feptimam  regulam.  ,  & 
fiet  iy.A  ri.  576.  multi- 
niico  eas  in  (e  pef  mo- 
dum  Rt.  diftin&s  Sc  fienc 
49.  p.4.Et62j.p.  $7<f- 
deinde  multiplico  inui- 
cem  per  modum  cracis 
&  Primo  49. in  6ij.fit 
30625.  &  4.  in  ff4i  fic 
2504.  &  49.  in  576.  fjc 
18124.  &  4.  in  6xy  fic 
1500.  erit  igitur  ptodu- 
ctum  Rtrz.L.30615.  p.Ri.z^oo.  p  Ri.  1504. 
p.Rj..  18124.   eft  autem   30615-  Rt»  175- 
Ri.  2500.  ns  50.  &  1304.    R-.  48-  & 
ty.  18114.  eft  168.  adde  igitur  175-  &  S°» 
&4&  8ci6$.  fiet  441.  cuilis  ^lh  eft  produ- 
dkum:  nam  ^.V.7.p-^-4-      3»&  ^  L.9  p- 
r».  iG.eft  7.&  7.ductum  in 
3-facit  1  i.Tamcn  fiopera- 
reris  pet  breuiorem  viam, 
exit  r».  V.  &  non  RtRt.  li- 
gata* ,  idem  tamen  eft  pro- 
uentns,  led  vcot  hoc  modo 
ad  vitandum  errorcm  ex  diuerfitate  ope- 
randi  facilitcr  euenicntem. 

Eft  etiam  quoddam  gcnus  furdi,  numeri 
quodvocaturaMfiundhim,  veluti  Rt-9-p  ^-4> 
vult  dicctur  1.  &  3.  per  fe  ,  manifeftam  eft 
igitur  quod  qni  vulr  quadrare  talcmrtu- 
m.Tum.folum  debct  auftere  Radicem  velu- 
ti  dicendo  91.6.7.  p.n.  3.  quadrata  facit  7.p. 
j.  diffcrt  valde  a  radice  ligatanam  quadra- 
cum  re.fi.^.p.Ri.  4.efl  1  j.tantum  vt  apparet 
per  regulam  pr.iffenccm  :  quadratum  autem 
.p.R: 
&  1 
tcgula. 

11  *  Ex  duftu  r-.  V.vei  in  ri.  L.vel  in  nume- 
rum  fimplicem,  vcl  in  fe.diliun&ain  ,  vel  ex 
du&u  ^L.Infe,  vel  aliam  ligatam  radicem, 
ficfempec  Rt.  vniuerlalis. 

1 i  Ex  ducTtu  iy.l.gatx  in  numetum  fimplicem. 
Item  in  Rt.  limpliccm  ,  Item  ex  duc"cu  Rt.di- 
fiun&x  in  radicem  diliunccam  ,  fic  ri.  li- 


3^Rt.  L.  1115. 
p.  Rt.  1304- 
p.  Ri.  18114- 

p.  R».  15OO. 


f  "  ©   *  *  M 

fe.L.9.p-R:.4  efti5  &  qaadratuni  ri.  V.^.p. 
R..4-  c«  1  1.  vc  apparetex  quatta&  feptima 


g 


ara. 


14 


i7 


m^  L.  16.  p,^t.i,y,.videlleet»9.  cum  igitur  vo- 
luens  hanc  radicem  irt  aliam  ducere  cotiens 
quadcabis  reliqua  quotiens  opus  habes,  per 
hanc  &  Septimam  ad  mulciplicandum  & 
quod  producecur  erit  (Ri)  cuius  r£.  erit  nu- 
merus  produ&us  ,  exernplum  eft  facile 
fi  vndecimam  intellexifti  volo  ducere 
r^RtL.  16.  p.zs-  in  radicemV.i.  p.Ri.4.du- 
co  rir>L.  i6.p.  25.  infefitRiL.  i6.p.z$. 
&  duco  (rO-i.  p.  |t«  4-  "lfe  fit  2- 
muiciplieo  inieipfas.  2.  p.  Ri.  4.  &  Ri  L- 1 
p.  2  ^.quadrando  vtiamque  fecundum  dodtri- 
nam  1 1 .  regula:  fic  8.  p.Rt.  64.  &  %*~ffc* 
1600.  ducoiecundum  formam  n.'fiecpri- 
mo  3i8.deinde  quadrando  fiec  64.  p.  6"4<& 
i<J8  i.p.1^00.  quaedudta  in  crucem  facient 
vc  Yides.  Rt.  igitut  horum  adderida  funt  a 


04.  p.  <54- 
i(>8i.  p-  i6oo. 
10^584.  101400. 


101400. 


Ex  duftu  lji.  diuundx  in  numcrum  fim- 
plicem,vd  in  fit  R-.diiiunAa. 

r }     Ex  duflu  it.difmnOa:  in    V.fiunt  plures 

radices  vniuerfales,  Et  cx  ducluRt.  diliunctx 
In  m.L.riunc  pluresR^.L.Noca  igiturquod 
dixi  in  1 1.&  13  rfgulisde  radicedifiuncta, 
intelligitur  quod  producuncur  plures  radi- 
ces.V.  vcl  ligata*,non  vna  tancum.Ex  du6tu 
igitur  R:.  6.  fiunt  plures  r;L. 
16  MuUiplicacio  Ri.d.in  omnem  aliam,non 
eft  niii  mulciplicatiovadicis  limplicis  cociens 
iceraca  quot  cermini  fderiiit  in  ea ,  igicur 
omnisoperatio  eius  habccur  exfuis  regulis. 

Eft  etiam  quoddam  genus  Radicum 
quod  vocatur  reduplicatum,&  eft  frequen- 
tms  in  genere  radicis  ligatx  ,  velutiRj  rv.L. 
16.  p.  ij-  &  eft  mtentio  aggrega  iidtcem 
l^.&eft  5-cum  rm6.Ec  eft  4.  &fiec  9.  cu- 
ms  lumc  Rt.cft  3.  igicur  3.  eft  idem  quod 
r  r:L.i6.  p.  15.  in  talibus  igicur  quadiabis 
ajfacndo  vnam  Radice:&Jfiet  iji.L.fimplex 
qui  <i  volueris  quadrarcquadrabis  per  fep- 
timam  igicur  quadratuR^Rt.  L.  it>.p.25.eft. 


3  2S.&  eft  idem  quod  radix  multiplicati  ex 
duobus  primis  videlicec  64.n1  1 6%  1.  capiam 
igiturcotum  numerum  videlicec  Rl. V.  318. 
p.Rf.L.  102400. p.^t.  io24Co.p.Ri.  1075-84. 
Radxes  lgitur  loi^oo.iunc  320.  &  320.  & 
107584. lunt  31S.  aggrega  igicur  31S.& 
32S.&  310.&  320.  het  totum  1296.  cuius 
«adix  eft  36.  cuius  H£.  eft  6.  igitur  dicemus 
quod  6.  eft  RrRt.  numeri  qui  componicur  ex 
raJicc  vniueriali  318.  p-R;..  L.  102400.  p.&j. 
1 01400.P.RC  107  5  84. 

I7x  hac  regula  fequitur  quod  radixvni- 
uerialis  in  fua  quadratura  fic  numerus  fim- 
plex  cum  Radice :  quare  deuenic  ad  natu- 
ram  Radicis  ligatac  iicuc  &  radix  ligaca  in 
feipfam:quod  enim  producicur  eft  quoddam 
medium  &  hoc  intellige  pro  regula  deci- 
maquarca  &  decimatercia. 

•  Secundo  fequiturquod  cum  fuerint  tales 
deducunmr  per  formam  radicis  difiuncfce 
inuicem  in  cruciandofe,&  eft  fimilis  modqs 
fkucfi  quisdjcaC7.p.Rt.4-  In  7-p-^  4« 
&fiirviiterducere7.p  Ri.4.  In  5-p.R:.i<J. 
Nam  vtrobique  primo  deducis  numeros 
anteriores  &  poiceriores ,  primuseft  nume- 
rusfecundus  radixnumeri,deinde  quadrabis 
cetminos  ,  &  in  cruciando  multiplicabis: 
cxcmplum  in  ptimo  7.1^7.  fic  49. &  4111  4. 

fiti  ^.eritergo  49. p. 

Rt.it>  deindc  ducss  7. 

in  fe  fic  49. &  Rt.4-in 

fe  facit  4.  duc  49.  in 

4.&  49. in  4.  bis  fiunc 

propter  incruciacio- 

nem  duac  radices  1 96 . 

videlicec  iS.manife- 

ftum  eft  igicur  efle 

sria  genera  mulcipli- 

cacionum  in  calibus 

primarum  litceraiu, 

&produciturradix:& 


18 


7-p.R? 


4, 

4- 


49.  p.  Ri.  I  6. 


R1.49.P.  RJ. 
Ri.49.  p.  Rl. 


Ri.  I  9<^.  p.Rl.  I  9<J* 


Rl.  49.  p.  Ri. 
Rt.  I96".  p.  R>, 


16.  p. 
I96. 


Ri.  81.  &  ett.  9 


vltima  R:  cum  primisiam  quadraris  vcrifque 
&  produciturradix:  &ita  produclio  vltima- 
rum  inter  fe  eft  media  incer  produc^ionem 
primarum  incer  fe ,  &  primarum  cum  vlti- 
mis :  nam  communicac  cum  produdione 
pcimarum  in  hoc:quod  multiplicancur  abf- 
que  eo  quod  quadrancur:  communicaccum 

pwdudHone 
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produ&ione  primarum  in  vkimas,eos  qucd 
productumeft  radix &  nonnumerus. 
r9  Recifum  dicitur  numerus  qui  du£tus  cum 
reliquo  nihil  facit  excepto  primo  mimero: 
velui  recifum  de  ■y.p^.^.e^.  j.m.^.&i  ^l. 
9  p.iji.7.eft  rccifumdc  fy.p.m.  tyL.7.quoder- 
go  iunccum  facit  remanere  folam  primam 
1  rteram  eft  recifum  vnde  inquolibet  eft  fa- 
cileinuenirepermutado  plusloco  minus.-&; 
ponendo  minus  Iqco  plus  vt  recifum  de  y.. 
L.7.p-3.eft^.L.7.  m.3.  &recifum  de  ^.7. 
m.iji.j.  eft  ^L.  7.  p.^.  hocnotabene 
cum  igicur  aliquis  numerus  prodticitur  in 
fuum  recifum:producicur  pri- 
mus  numerus,  dempto  vltimo  7-  Pj  5« 
vnde  fi  dico  7.  p.  j.inreci-  7- 
fum  facit  44.  pracife ,  & 
7.  m.  y..  5.  in  fuum  recifum 
facit  z.  producitur  igir  uc 
femper  quadratum  primi  nu- 
meri,dempto  vltimo. 

At  in  vniuerfali  quod  pro- 
ducitur  eft  eodem  modo:fed  eft  radix  refi- 
diunon  numerusjVnde  (^)7.p.^.4.in  (^) 
7.m.^..4.producic  ^.4.5.  fimplicem. 

Demonftraciofuper  his  omnibus  fundata 
eft  in  quarta  fecundi  Euclidis  demonftrata 
per  tertiam  eiuftlem,  fecundo  fuper  regulam 
fequentem. 

Omne  plus  inplus  mukiplicatum  ,  aut 
minus  in  minus ,  quod  producitur  eft  plus, 
omne  minus  in  plus,aut  plus  in  nrinus  quod, 
producitur  eft  minus,  exemplum  in  hac  fi- 
gura.Manifeftum  eft  igi- 
tur  quod  remanet  40, 
nam  9.  detracrum  a  4.9. 
49  rh.  remanet  40.  plus  autera 

21.dc  i  i.minus  nihil  fa* 

ciunt. 

Aliud  cape  Exemplum. 
7.m.  Bi.  4.Jxn.]3i.  196.    Produclu  igitut 
7-p.  ^i.  4.  j  p.  ^i.  1  96.    in  hoc  eft  45. 


40 

•  m.  5. 

p. 

^i.  24.5. 

m. 

^•245- 

44- 

20 


P3 
m  3 


p  21 
m  21 


49.  m.  4. 

Aliud  exeroplum  eft  tate. 
J^.    9.  m.  ^i.  4.  m.  64. 
$i.  16.  m.  ^i.  9.  m.  ^i.  81. 
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Totum  igitureft  numerusqui  eft  vmras.-vt 
patetnam  t$l.  i44.  eft  12  &  36.  :&:.  eft<». 
quod  totum  eft  1 8,  dempta  radice  64.  qua; 
eft  8.  &  81.  qu£e  eft  9.  remanet  vnitas  & 
tantum  producitur  ha?c  regula  tenet  in  inte- 
gris  fradtis  furdis  &  denominationibus. 

Cum  volueris  duplicare  aut  triplicare  Ra- 
dicem  vniuerfalem  nihil  eft  quam  multipli- 
cace  ^i.  V.  in  2.:vel  3.  &  fit  hoc  m»do 
volomultiplicare  ^i.V.  7,  p.  4.in  3.  quadic. 
^i-  V.  per  regulam  fuam  fit  7.  p.      4.  d. 
quadro  3.  fit  9.  deinde  quadro  d.  7.  p.  iji.  4, 
fit  45>.  p.  4.  quadro  9.  fit  8 1 .  mtiltiplico  S 1. 
in  45>.  fit  39^9.rnu!tipIico  8i.in  4.  fit.  324. 
igitur  ^i.  y..  L.  39.^9.  p.      324.  eft  pro» 
duclu^.in  ?t.V.7  p.^.fioe  tripheatio  illius 
^t.Radix  autem  3 9^9,  eft  6 3.^.  3  24.eiL  1 8. 
^uje  iumaa  fimuj  faciunt  8 1.  cuius     9.  eft 
produitum  :  poiTes  facere  etiam  hoc  modp 
quadrate  ^i.  V.  7.  p.  4.  &  fit  d.  7.  p.  4. 
quadra  3.  .61  ^.mulciplicajn  7.  fit  ^j.iterurr» 


quadra  fy.  4.  fit  4.  quadra  9.  fit  81.  mmi- 
tiplica  8 1  per  4.  fit  324.  accipe  fy,  erit  igi- 
tur  tale  produdtum  i^.  V.  63.  p.  ^i.  314. 
quod  eft  dicere  fy.  81.  qua;  eft  9.  ifte  mo- 
dus  eft  facilior  &c  cencc  etiam  in  fuperiori- 
bus  vc  ditftum  eft  :  verum  non  a^que  bene 
poteft  mandari  memoriaE :  &  produclumeft 
^i.  V.tantum  :  Primus  autem  modus  eft  tae- 
diofior  fed  melius  poteft  memoria:  comen- 
dari  :  &  producrum  eft  qt.  Bi.  L.  Sc  tamen 
produ^tum  primum  &  fecundum  funt 
Idem.  vnde  tantum  valet  dicere  fyfy.  X. 
3 9^9-  P-J^-  3^4«  quantum  dicere  Bi.  V.  63. 
p,  ^i.  3^4« 

Quod  fi  quadrare  \olueris  ^i.  V.  25.  r% 
^t.  16.  m.  fy.  9.  m.  ^i.  4.  quadrabis  ^i.  Pn- 
mam  tamen  &  fiet  2  5.m.^.i6.m.9.m.^i,4. 
&hacceft  ^i.  L.  reducendaad  numsrum  pec 
regulam  infrafcriptam. 

Ctim  volueris  reducerealiquod  trinomium 
ad  quantitatem  fimplicem  :  facias  modo, 
quam  tenet  in  quadrinomiis ,  &  quinouiiis 
numens ,  &c  ty..  quadratis  ,  cubis ,  &  fy.  iji. 
flmplicibus  ,  &  mixtis  ,  quomodocunque 
propofueris.  Exemplil  fit  trinomium  3-p.^i. 
•  4.p.  ^i.  ^i.  81.  quod  voloreduceread  nume- 
rum  detrahe  ex  hoc  trinomio  quam  volueris 
quantitatem  ,  vt  3.  vel  ^i.  4.  vel  ^t.  jp.  81. 
dico  quod  tantum  eft  multiplicare  refiduum 
in  fe ,  &c  a  produd^o  detrahere  quadratu  niv 
meri ,  aut  ^l.  detractac ,  quantum  multipli- 
cate  tocum  trinomiilm  ,  in  fuum  recifum , 
auferamus.ergo  ^i.  ^i.  81.  pro  exemplo,  re- 
manebit  3.  p.  fy.  4.  L.  multiplica  in  feper 
modum  y.  L.  fit  1 3.  p.  ^i.  i44.multipli«a 
^iv  e^,  81.  in  fefit  $i.  8  i.dettahendaa  i^.p. 
^i.  i44.  &quiatalisdetra6tioconuenienter 
fieri  non  poteft  faciemus  per  regulam '  iun- 
gendo  81.  cum  i44.  deinde  multiplicando 
81  in  i44,  &  quadruplando  per  capimluoa 
aggregationis  furdorum  iunge  igftur  ^i.  81 . 
cum  ^i.  144..  fit  Ri.  225.  multiplica  81.  in 
144.  &  quadruplafit  4<j(?5<3.dicemus  igituc 
quod  ex  tali  fubtractione  proveniet  i  3.  p. 
Bi.  V.  2  2  5 .  m,  ^t.  4(J^5  6.  vel.  ^i.  L.  1 44. m. 
^l.  81.  p.  ij.  &*quiualent.  Et  fimiliter  po- 
terimus  deducerehoc  trinomium  recifum  in 
fuum  trinominum  eodem  HiQdo^aufFeras^i. 
Si .  qua  eft  m.  &  mnltiplica  in  fe  flt  8 1 .  de- 
inde  multiplica  1 3.  p.  t^.  L.  i  44.  in  fe  8c  fi> 
I57.p.^i.  97344.aufTer81.de  i57.remanec 
7(j.p.^i.97344.igicurih  duabus  operationi- 
bus  reduxifti  trinomiu  ad  binomiu:mukipii- 
cando  femper  quancitatem  ablatam  in  fe, 
&  aufferendo  a  multiplicatione  refidui  ,  & 
fimiliter  reducemus  ^i.  97 344.  p-7<T.adnu- 
merum  fimplicem  detrahe  76 ■  a  ^i.  97 344. 
&mukiplica  5i.97344.  in  fe  &  fit  97344r. 
&fimiliter  mukiplica7^.  in  fefit577^.  fu- 
btraheex  97  344.produ£tum  5jj6.Sc  rema- 
nent  9 1 56  8. 

Igitur  hoe  modopoceris  reducere  trino- 
mia ,  &  quadrinomia  vniuerialia:ad  nunae- 
rum  fimplicem :  nam  ex  pra-cedenti  regula 
trinomium  vniuerfale  aut  quacjrinomium 
reducitur  ad  numerum  8c  ^..L.  per  primam 
©perationem:igitur  pcr  hanc  regulam  redu- 
-cetur  ad  numerum  ramquam  fi  foret  redUr. 
'idtum  per  recifa,  ex  quo  tandem  fieri  poflunt 
diuiiiones  piput  docsbo  inferius. 
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14  Cum  volueris  reducere  ri.  L.  ad  r>.  V. 
maximc  aucem  fi  finc  diuerlarum  denomina- 
tionnm.  Tunc  reduces  pmtes  ad  vnam  ean- 
dem  nacuram  deinde  iunges  produ6ta  cam 
multiplicatione  vnius  producti  in  alterum 
quadiuplicata  MK  multiplicata  per  denomi- 
nationcm,&  hoc  pcr  modum  Ri.  V.  & 
illa  V.erit  ncquiualer.s  radiciiigaca:  propoficx. 

Exemplumlit  ri.  L.^.p.  RrRi.  9-  quam 
volo  reducere  in  r:.  V.  multiplica  Rt.  f.  in 
fe  facit  5.  quia  9.  aHumicur  per  RtRt.  dein-- 
de  mulciplicaR:R:-9.in  fe  fit  Rz.  9.  lunge  igi- 
tur  ha*c  duo  quadrata  videlicet  5.  &  r<.  9. 
riunt  5.  p.  Rt.  tj.  deiiidc  rcduces  J.  ad  qua- 
dracum  &  fiet  25.  habcs  igicur  Rt.  15.  & 
ijt.9.  quaz  func  eiuldem  nacur.-rqu.is  multi- 
plica  inuicem  &  fit  115.  qnam  r/.  duplica- 
bis,Ec  quia  eft  RtRi.  eric  ptr  regulam  vige- 
iimam  primam  mulciplicanda  per  16.  &  ht 
j6oo.igitur  Ri.V.  5.  p.  Ri.  9-  p-  R£Ri-  5600. 
eft  rantum  quantum  riL.  5.  p-R/Ri.  9.  &  eft 
dicere  RiRi.  5600.  qua?  eft  (Jo.adica  ada*.  9. 
qua:  eft  j.  5c  ad  5.  quod  totum  eft  Ri.  V.  8« 
p.R:.6c.eft  Rt.  dic~ta. 


C   A  P  V  T  XVIII. 

Ve  Maltiflicatione  Venominationum. 

POnas  Dcnominationcs  fuo  ordinehoc 
modo. 

numerus       radix  cc.  cu. 

ZT*.         1  3  4 

cc.ce.       Rl.  1».       cuce.  ReU- 

5  «J  7  8 

ce.  ce.  ce.       cu.  cu.       ce.  Rel. 
9  10 
Tunc  regula  efl  multiplica  numcrum  i  n 
muntrum    quod  ptoducitur  eft  numerus 
denominationis  cantum  diftantis  a  denomi- 
nationc  muitiplcata  ,  quantum  diftat  deno- 
minatio  inultiplicans  a  numero,  cxemplum 
7.  ce.ducuntur  in  8.  cu.  fiunt  56.  propter 
numcros  ,rtlata  prima  nam  cenfus  qui  eft 
multiplicator  diftat  a  numero  pcr  Juo  ,  ita 
Rcl.  P.  diftat  acubo  pcrduo  igicur  fiet  56. 
Rel.  P.  itcm  duco  7.  cu.in  4.  cu.  ce.  proue- 
nicnt  18.  cu.  cu.  nam  cu.cu  diftat  pcr  tres 
dcnominaciones  a  cu.  ce.  ficut  cubus  tcr- 
tiuscft  a  numcro.  Icem  6.  ce.  ce.  ce.in  12. 
cenfus  faciunt  72.  ce.  Rel.  nam  cc.  Rel.  eft 
tcrtius  a  cu.  ce.  ce.  ficut  cenfus  eft  tertius  a 
numero  quarc  cVc    *  «  «  a 


C  A  P  V  T  XIX, 

Ve  Viuifionc  numeromm  fimplicium. 

Dfv  1  s  1  o  eft  quotientis  partis  in- 
uentio ,  mhil  enim  aliud  eft  quxrere 

Excmplum  primum.  Exemplum  fecundum. 
7  9  6  $  4  3  7  9  6  5  4  3 

3  4  5  U7  , 

qua:  pars  &J>  de  28.  quam  duudere  28. 
per  7.  &  ccontra  :  igitur  in  fimplicibus  hoc 
modo  difponuntur  ponitur  pnma  littera 
fiib  prima  a  parte  liniftra  dummodg  fu- 
Tom.  I  V. 


pevior  fit  maior  veluti  in  Primo  Exemplo 
vidcs ,  aliter  ponitur  fub  fecunda  lktera  ve- 
luti  in  Secundo  Exemplo  vidcs.  2 

His  difpofitis  qua?ritur  quantum  liter  a 
inferior  fuperiorem  numerat  iiue  quotiens  , 
vel  fi  eft  fecunda  fuper  fecundam  vcluti  i  n 
primo  exemplo  j.nunaerat  7.  bisin  fecund  o 
exernplo  S.numerat  79.nouies  deinde  confi  - 
dero  an  ftcunda  licera  polTit  totiens  i&gred  i 
cum  fuperabudante  ,  &:  exempium  eft  in 
prknofupereft  in  7,diuifoper  3.vnitas,quae 
antepofita  ad  9.  facit  rc^.igitur  4.  ingreditur 
bis  in  19.&  quod  fupereft  eft  1  1.  qui  an* 
repofitus  ad  G.hcit  1 1 6.  igitur  y.  ingreditur 
bisin  116.  igicur  reponam  pro  quotiente 
2.  infecundo  autem  exemplo  8.  numerauit 
j't$.  nouics&  fuperfuit  7«qui  antepofitus  ad 
<>.facit7<j.igitur  eciam  6.  ingrcdietur  nouieg 
7<J.&  fupcrabundabunc  2  2.qui  antepofiti  ad 
5.  faciunt  225.  inuento  quotiente  vt  in 
hoc  exemplo  pone  eum  a  dextra  vt  vides, 
&  duc  tn  litteram  primam  a  dextra  vt  9. 
In  7.  facit  63.  deduc,  j.ex  4.  quareft  fupe- 
rior  iittcra  fupereft  1.  quem  fuperponc  8c 


c  1  &  1 
7  ^  &  *  5  3 


primum 
9 


ferua  6.  pro  decanis  deinde  duc  9.  in6'.  8t 
hc  54..  cui  addetf.  fei"uatos  flunt  £o.de- 
crahc.o.ex  6.  fit  tf.  femper  fa&a  decra£tione 
auc  mulciplicatione  canzela  licteras  quas 
riiultiplicatifti  auta  quibus  deduxifti ,  pbft 
duc  9-in  8.  fit  72-  cui  adde  6.  feruatos  vl- 
cimo  &  fiunt  78.  deme  8.  ex  9.  fic  1  &  7. 
ex  7.  fit  o.  poftmodum  transfer  diuiforem 
per  vnam  litteram  vcrfus  dextiam  &incipc 
explorare  quotiens  Prima  littera  ingreditut 
in  1  r>-  qui  fupra  pontur  bis ,  quotiens  igitur 
7  4  fecundum. 

7  9  6  #  X  ?  9 » 
%  fs 

eftet  2.fedquia  poftmodutf.non  ingreditur 
in  vnitaten  bis  ideb  minuenda  eft  vnitas  \ 
qootientc  &  hoc  ferua  pro  regula,minuendo 
vnitatem  totiens  donec  omncs  liccras  poffint 
ingredi  in  fuperiores  ,  cum  fuis  adiunctis, 
igicurreponam  hic  vnitaiem  pro  quotiente 
oc.multiplicabo  vt  fuperius  detrahendo  Sc 
tandem  fupereft  numerus  vt  vides  in  fe- 
cundo  e#emplo,pbft  modum  trasfero  ver- 
fus  dextram  diuiforem  per  vnarn  litteram 
vt  hic  &  quia  8.ingceditnr  in  74.  nouies 
quotiens  eflec  9-  fed  quia  fuperfunt  tantum 
2.quodantepofitiad  8.  faciunti8.  &  <J.non 
ingreditur  2  8.  nifi  quater  ideb  demo  a  quotie 


5 

x  &  7 
#Hz 

% 

Probatio  per  6. 
7 

7  3  7 


tertium. 


918 


Probatio  pet7. 
1 
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te  vnitatem  &  fic  8.du<aum  igitur  in  8.  fa- 
cit  64.  qui  decractus  a  74.  remanent  10, 
qui  antepofiti  ad  8.  fequentem  litteram  fa- 
ciunc  icS.  igitur  cum  6.  ingrediacur  108. 
oclies  ,  manifeftum  eft  8.  cfle  quotientem, 
quod  C\  6.  non  potuiflet  Ingredi  oportuif- 
fet  demere  vnitatem,&  ita  quotiens  eflet 
7.  atque  icadico  de  reliquis  litteris  tunc  pro- 
cede  multiplicando  per  omnes  litteras  diui- 
foiis  ,  ficuc  fecifti  prius  ,  &  detrahendo  & 
fuperfunt  $46.  qui  non  poftunt  diuidi  quia 
minor  non  poceft  diuidi  per  maiorem  in  in- 
tegtis  fccus  in  aliis. 

*  ^tC  ^cias  numerus  867,  appellatur 
diuiior ,  &  9 1 8.  exiens  &  796455.  vocatur 
diuilus :  &  547.  vocatur  fuperatio. 

Et  confidera  quod  diuifiofic  econtra  mul- 
tiplicacioni ,  nam  in  multiplicatione  diuifor 
ponitur  a  dexcra  in  diuifione  a  finiftra. 

Tertio  nota  qu6d  plures,  funt  ali)  modi 
diuidendi  vt  per  quocientem  veluti  diui- 
dere  aliquem  numerum  per  96.  eft  diuide- 
reperi2.&  quod  exit  poftmodum  per  8. 
nam  ex  7.  in  12.  fit^. 

Quarto  nota  quod  multiplicatio  eft  pro- 
batio  diuifionis  ,  &  econtra,  ficut  dixi  de 
aggregatione  &  fubtradtione  fi  igicur  reCte 
diuififti  ex  diuifore  in  exientem  mukipli- 
cato  ,  addita  fuperatione  proueniec  diuilus 
veluti  dudto  918.  in  8<J7.  additis  ,  547. 
debet  produci  79645  3.  quare  &c. 

Quinto  nota  quod  probatio  per  7.  & 
per  9.  procedit  inquirendo  fuperationem 
indiuifore,&exeunte,  &ducendo  inuicem, 
&  addendo  fuperationem ,  &  quod  fiet  erit 
xquale  fuperationi  ex  9.  vel  7.  fa&a:  in 
numero  diuifo. 

Sexto  nota  qucjd  diuifio  fit  compfete  in 
vno  exemplo  vt  m  tertio  exemplo,  licec 
diuiferim  primum  &  fecundum  vt  intel- 
ligas  modum  faciendi. 

Septimo  nota  quod  aliqui  incipiunt 
multiplicare  a  finiftara  vevfus  dextram 
procedendo  ,  eft  tamen  modus  difficilior 
quare  derelinquitur  &  eft  prolixior  etiam. 


CapVt  XX. 

De  Viuifione  fraftorum 

TJ  Xhocprocedamus  ad  fraclos,  quorum 
-  £j  diuifio  eft  vt  ducas  numeratorem  diui- 
ioris  in  dsnominatorem  diuidendi,  &  quod 
prcducitur,  eft  denominator  exeuntis  ,  de- 
inde  duc  numeratorem  diuidendi  ,  in  dc- 
nominatorem  diuidentis ,  &  producetur  nu- 
merator  exeimtis  ,  Exemplum  volo  diui- 
dere  -^.  per  ~.  igitur  -7.  eft  diuifor  ,  duco 
igicur  a.  in  4.  fic  S.  pto  denominacore,  & 
3.in  3.  fit  9.  pro  numeratore  igitur  pro- 

dinifor  diuidendus  exiens. 
numerator  138 
denominator  34^^ 

ducetur -f .  fiue  1.  &       «  hoe  fequitur 
quod  exiens  fetuat  naturam  diuifi  &  non 
diuiforis  quantum  ad  numeratorem ,  &  de- 
nominatorem. 
1     Huius  dcmonftratio  eft  qu6d  muitipli- 


cato  exeunte,  per  diuiforem,  producetur 
diuifus  ,  nam  per  capitulum  1  <J.du£to  -t  in 
■f  fit^.quodeft^-:per  fequentem  regulam.  , 
Fit  operatio  in  fraftis  qua;  dicitur  fchi-  5 
fatio  ,  ideft  deductio  ad  minores  denomina- 
tiones  ,  manente  eadem  quantitate  veluti 
£.funt  idem  quod  ~ .  attamen  facilius  eft  in- 
telligere-Kquam  -fi.  quia  comprehenditur 
minoribus  numeris,regulatrahitur  ex  prima 
feptimi  Euclidis^detrahas  numeratore  a  de- 
nominatore,fi  numerator  eftminor,autecon- 
uerfo  ,  &  quod  remanet  detrahea  minore,& 
refiduumarefiduo,quocj  fi  hoc  modo  facien- 
do  perueneris  ad  vnitatem,  nullus  eftfchifa- 
tor,fi  vero  peruenens  ad  nullitatem,talis  nu- 
merus  eft  maximus  numerans  ambos,diuide 
igitur  numeratorem  &  denominatorem  per 
talem  numerum,&producetur  fraclus  minor 
eiufdem  quantitatis ,  per  hanc  igitur  opera- 
tionem  fimul  duo  inueniuntur  numems 
fchifator  ,  &  illi  qui  non  pofliinc  fchifari. 
Exemplum  veluci  g  detraho  14.3  96.  quo- 
tiens  polfum  &  nihil  fupereft,  igitur  24.  eft 
fchifalondiuido  24.exit.t.diuido  9<£.per  24. 
exit  4.igitur  £  funt  ~.  item^  detrahotJ.  a 
48.  nihil  fupereft.igitur  6 .  eft  fchifator,diui- 
do  48.per  <f.excunt  8  .&  diuido  6.  per  (J.exic 
vnitas,  igiturerunt  8-  vnitates  &  incegra. 
Item  habeo  ~  detraho  x  y.ex  72.remanent 
1 2.item  detraho  1 2.a  15.  remanent  ^.item 
5-decrahoa  n.  nihil  fupereft  igicur  ^.eft 
fchifaCordiuido72.  per  3.  exitur  24-dmido 
15-per  ^.exic  5.  igitur  minor  fraclio  eft~ 
Item  habeo  ^-detraho  27.  374.  remanenc 
2o.deduco2o.3  27.remanent  7.tollo7.a  20. 
remanent  ^.tollo  <S.a  7.remanet  vnitas,  igi- 
tur  non  poflunt  fchifari. 

Ex  pra^cedentibus  demonftratur  omnem 
aggregationem  augere,&  omnem  decra-  + 
dionem  minuere,non  camen  omnis  diuifio 
minuicnec  omnis  multiplicatio  auget,  ficuc 
apparet  in  fradtis  ,  fed  quotiens  multipli- 
cas  aliquid  per  minus  vnitate  femper  mul- 
tiplicatum  cft  minus  multiplicante,  &  quo- 
tiens  diuiferis  aliquid  per  fraclionem  vni- 
tate  minorem  ,  quod  exic  eft  maius  numero 
diuifo,&  quotiens  aliquid  multiplicatur  per 
vnitatem  auc  diuidicur  fic  idem ,  mulciplica- 
to,aut  diuifo  :  necaugetur,nec  minuitur,  & 
ita  diuifo  t  perf  fic  r  &  diuifo  4.  per  f 


exit  j- . 


Capvt  XXI. 

De  Biuifione  Surdorum. 

CVm  volueris  diuidere,  radicem  per  ra-  i 
dicem,  diuide  numerum  per  nume- 
rum  ,  &  quod  exic  eft      quajfica:  quadra- 
tum  ,  veluti  diuido      16.  per     9.  diuido 
i^.pcr  9.  exit  ij- :  cuius     eftexiens  vide- 
liceti.       fic  diuideretur ^.7.  per^.j.eft 
vt  exiens  fit     %.      &  fimiliter  fi  vis  diui- 
dere  ^L.i  <?.p.^.^.per^i.  4.  diuide  16.  & 
3^.pcr  4.&  exibic  ^L.^.p.^.  Et  fimiliter 
fi  volueris  diuidere     V.i  5.^.^.  9.  per 
4-diuide  9-per  4.exic  2.  ~.  cuius  dim/dium 
^i.  videlicec       —  cum  3.  -  facic^.  V. 
3-f  P'&it>  &  eft  i«exiens. 

Cum 


I 


De  DiuifioneDenominationum.-  27 


x  Cum  voluerisdiuidereRt.V.per  Rt,  umpli- 
cern.aut  per  numerum  ,  quadrabis  diuifo- 
rem  bis  &  r».  V.etiam  bis,primo  per  modum 
Rt.  V.  fccundo  per  moduuiRt.d  dcinde  pro- 
dudtum  diuides  per  productumdiuiloris,  & 
ftt.  r*.  V  .  erit  pr  jucntus  ,  quam  reduces  ad 
ftt.  V.  fimplicem ,  accipiendo  Rt.  primi  nu- 
mcri,&  poncndo  eam  cum  reliduo.  Exem- 
plum  yolo  diuidcre  Rt.  V.  i  3.  p.  Rt.  49-p.Ri. 
z^.per  Rt.  9.  quadro  Rt.  9.  bis  primo  fic  9. 
j°  rit  S 1  .quadro  RtV.  1  3 -p.JJi.  49-  p.  Rt.  2  f. 
iit  15.  p.  Rt.  49.  pi  Rt.  25.  cjuadro  per  mo- 
dum  Rt.  diftihftx  ,  fit  169.  r>.  49.  p. 
lj.diuido  per  81.  exit  z-^.  p.  jf.p.  gr-ca- 
ius  r>.  Rt.  V-eft  piotientus  :  cape  lgitur  Rt. 
1.77  &  eft  -7-.  quam  femper  ituienus :  fiec 
lguur  proucntus  Ri.  V.  —  p.Rt  ^-t-  p.  Rt.  £7. 
polLs  &  dimittcte  dtias  cx  iftis  operacioni- 
bus  dicendo  lic  :  diiude  ce.  primi  numiti  Rt. 
V.  per  cc.  diuiforis  ,  dtinde  ce.  ce.  omnium 
aliorum  numerorum  Rt.  V.  per  cc.  ce.  diui- 
foris ,  &  prouentum  addc  Primo  ,  &  Rt.  V. 
Totius  eft  proucntus  :  vt  in  Exemplofupe- 
riore  ce.Rt.i  \  eft  1  j.ce.Ri.^.eft  9-diuide  1  3. 
per  9.  exit  -7.  deinde  reduces refiduum  Rt. 
V.  1  j.p.pi.  49. p.  ftt.  ij.adce.  ce.  &  fiunt 
49»p-2  J  liroiliterreduces  Rt.  9.  ad  ce.ce.  fiec 
8 1  .diuidc  49.6V  1 5«per  8 1 .  exeunt  "  &  37. 
igitur  r-.  V.  $  p.  Rt.  Jf.  Rt.  p.  |f.  eft  pro- 
ucntus.  ., . 

'     Cumautcm  voluevis  diuidcre  Rt.  V.  per 
RiL.aut  c  cotitra  ,  tunc  multiplicabis  diui- 
denduin  ,  pcr  rccilurn  diuidentis ,  cx  1  8.^-- 
Eutiidr.  :  SC  produclum  pone  ad  partem: 
deiude  multtplica  diuidcntem  etiam  per 
futim  rccilum  ,  &  productum  eft  diutfor, 
diuide  igitur  Primum  produclum  &  exiens 
cft  proucntus.  Excmplum  volo  diuidere  Rt. 
L.7.  p.Ri.;  pcr  fv.L.  \'.p.R.-. j.capio recifum 
diutlotis  (jtu»d  cli  L.P/.^.m.Ri.  j.multiplico 
cx  8.icgulacapituli  17.I11  iy.L.7.  p.  Ri.  j.rit 
L.ft:.  J  J.  j>.Rt-  1  f-  m.  Ri.z  t .  m.Ri.9.&  hiceft 
diuidendus  ,  dcindc  mukiplico  r>  L.  5.  m. 
Ri.j.in  Ri.L.j.p.  Ri.  j.fit  z.diuifor  :  &quia 
dtuidendum  eft  ce.fiue  Rt.  ce.  rcduco  z.  in 
iy.  cc.  quadrando  ,  &  fit  Ri.  4.  diuido  igitur 
Rt.L.  j$.p.Ri.i  ^.m.R:  9.  m.  Rt.zi.perRt.  4. 
unquam  limplicem  numcrum  ,  per  fimpli- 
cem  :  quia  tunt  ciuldcm  naturx  exit  Ri.  L. 
S.-f  p.Ri.  j  v-  rn.Rt.^.—.  &  hic  eft  proucn- 
lusiitcm  volo  diuidere  Ri-  V.  7.  Ri.  4.  per 
r:.  V.  3-p.-Ri'  i.rccifum  diuiforis  eft  r^.  V. 
j.m  Ri  i.cx.i  9-regula  17.  Cap.  duc  indiui- 
dcndum  fit  R;R:L.  441 .  m.  Rt.  49.  p.  ly.  36". 
m.Ri.4.diuidendum:dcinde  multip!ica(Rt^.  3. 
o.Ri.t  111  (R-).j.m.Rt.  i.fic  Rt.  8.  deindcdiui- 
dc  iuRt  L.  44  .  m.  R:.  49.  rrt.Rf.  4.  p.Rt.^tJ. 
per  Rt.  3.  cxibit  per  regulam  prarcedentem 
duccndo  Ri.  8.  ad  R/.Rt.  fit  R:Rt.  6\.  diuifa 
igintr  RiRt.L.per  3tftt.64.exic  R/iyT  .  6-^fp- 
ftc.j;  m  Ri-H  "n  fti.  ~.  Rt.  autcm  6  ~  eft  ^  Rt. 
jfeftf  *  #  atl.  Rt.^.  cft  \.  Totum 
igttur  cft^.  cuius  Rt.  elt  x.f.  &  hic  eft 

diuidendus  ri.  V.  7.  p.  Rf  .  4. 
diuifor      fti.  V.  5.  p.  Rt.  x. 

prouentusvt  videsln  figura.  Scio  q\ibd  in 
hac  figura  omniaclara  iunt  pra:ter  prouctum 
mukiplicationisRiRiL.qui  intetmims  duabus 
Tom.  IT. 


Recifum 
ftt.  V.  7.  p.  Rt-4-      V.  3.  p.  ftt.i. 
at.  y.  3.  m. >Rt.  1 .  Rt.  V.  3.  m.  Rt.  i> 

RtRiL.  441.  m.  Rt.  49.  Rz-  8. 
p.  Rt.  3  i>.  m.  b/.  4. 

RiRl.  64. 

RiRtL.  G\^.p.Ri.^.rn.Ri. 

m-  ^  ^- 

operationibns  defcribicur ,  proquibus  cori- 
fulc  nonam  regulam  17.  capiculi.  ^ 

Cum  volueris  diuiderc  aliquam  Rt.V. 
vel  ltgacam  per  trinomium  aut  quftdrino- 
mium  ligatum  ,  reduces  diuiiorem  pcr  fua 
recifa  ad  numerum  fimplicem  per  regulam 
23.  decimifeptimi  capituii  i  deinde  multi- 
plicabis  Rt.  diuidendam  per  eadem  recifa, 
&tiprodu6tum  diuide  per  numerum  Primo 
produ£tum,  &  exiens  cft  prouentus:  exem- 
plum  volo  diuidere  lo.per  3-p.  r;.  4.  p.  RtRt. 
81  .multiplico  diuiforem  per  luum  recifum, 
&  fit  1 3 .  p.  RtL.  1 44.  m.  Rt.  81.  duco  Idem 
reciium  in  10.  fiet  30.  p.  Rt-  400.  m.  RcRt* 
Sicooo.  &  hoc  eft  diuidendum  :  iterum 
duco  13.P.R1.144.  m  ri.8  1.  in fuum recifum 
quod  eft  ij.p.  RiL.  144.  p.  Rt.  81,  fit  Rt. 
97344.  p- 1  p.  m.  81.  quod  eft  dicere  Rt. 
97  344.p.7^.deinie  duco  30.  p.  Rt.  400.^. 
RtRi.  810000.  in  idem  recitum  per  9.  mul- 
tiplicationes  in  crucem  fiunt  390.  p  RtL. 
67600.  p"  Ri.  576"oc  p,  R:.  1  29600.  p.  Rt. 
72900. p.Ri.  3 2400. m. RtRt.  231 34410000. 
rn.RRi.16796i60000.rn.RiRi.53  14410000. 
Et  hoc  eft  diuidendnra  per  Rt.  97344.  p. 
76.  multiplica  eam  in  fuum  recifum  &  fic 
97 3 44. m.  5776.  quod  eft  dicere  9 1568.  & 
hic  eft  diuifor  :  deinde   multiplicabis  Rt. 
97344.  m.  76.  In  R:.  L.  fuperiorem  cum 
numero  &  RtRi.  &  fiet  productum.L.nume- 
rus  &  Rt.  &  RiRt.conftans  ex  1 S.  partibus, 
qua»  quidem  crit  diuidenda  per  91568.  & 
exiens  eft  prouentus  quafitus  videlicet  1-** 

Cum  autem  diuifor  fuerit  Rt.V-  trinomia-  $ 
lis  j  aut  quandrinomialis  quadrabis  RV. 
per  modum  fuum  ,  &  fimiliter  diuidendum 
quadrabis  ,  &  habebis  Rt.  trinornialem  auc 
quadrinomialem.  L.  diuidendam ,  quare  per 
prxcedentemregulam  lequeris  diuifionem, 
&  quodexibic  non  cric  prouencus  fed  benc 
Ri.  eius  quod  exic  evit  prouencus  »  &  hoc 
benc  caue.  Exemplum  volo  diuidere  20» 
per  Rt.  V.  25.  m.  Rt.  1 6.  xh.  Rt.  9.  m.  Rt.  4. 
quadrabis  vtrumque  fiec  diuidendus  400. 
&  diuifor  25.  m-  R:L.  16.  m.  Rt.  9.  m. 
ri.  4.  vnde  per  prxcedens  Capitulum  SC 
nonam  regulam  17.  Capituli  exibit  RtL- 
ex  totpartibus  quae  iunctac  facient  25. 
cuius  Rt.  eft  5.  prouentus  talis  diuifionis. 


G  A  P  V  T  XXII. 

Ve  Vwtfwne  VenominatiQnum 

QVm  diuifor  fuerit  tantum  Yna '  dcno-  ^ 
minatio ,  diuides  numerum  per  nu- 
merum  &  exiens  erit  numerus  talis  denomi- 
nationis  diminuta^  a  denominatione  diui- 
fi ,  p.  quantum^  diftat  diuifor  a  numero 
Q    \  ii* 


2  8  Liber  Vnicus.  Cap.  XXII. 


in  tabula  Capituli  i  8.exemplumdiuido  $6 
ce.  ce.  ce.  per  7.  ce.  ce.  ex£unt  7,  ce.  ce.  & 
fimiliter  diuido  70.  ce.  Re\.  per  10.  Rel.  2. 
prodeunt  7.cubi:demonftratio  eft  per  mul* 
tiplicationem,  pro  his  nota  naturam  figttra- 
rum  vndecimcum  diconumerum  dico  rem 
ablolutam  vt  cumdico  7.  vnitates. 
1     Cum  dico  Radicem  dico  numerum  qui 
in  le  producere  debet  illum  numerum  cu- 
ius  eft  ^i.  eius  figura  eft  co.numeti  veio 
nulla  figura  ponitur  quoniam  per  fe  intclli- 
gitur, 

Cenfus  vero  vuk  dicere  quadratum  taiis 
$£•&  producitur  ex  i^.  in  fe  ipfam  ducra 
veluti  6.  in  6.facit  jtf.dico  quod  6\eft  y.jfs. 
cenfus. 

Cubus  vero  dicitur  produ&io  in  cen- 
fum.veluti  i.ih  i.fit  4.  &  2.in  4.fit  S-igimr 
z.eft  ^i.4.ce.8.cubus. 

Cenfus  ver6  in  cenfum  eft  quadratum  cen- 
fus  veiuti  2.111  i.fit  4,&  4.m4.iic  i^.igitur 
2  6.  eft  eenfus  cenfus  de  1. 

Poft  hane  fequirur  Relatum  Primnm 
mm  hxc  denominatio  non  eft  cubica ,  nec 
quadrata3eftigitur  32.  Rel.de  2.  ficenimex 
radice  ince.ce.vel  ex  «ubo  in  ce. 

Poft  fequitur  cubus  cenfus  ,  vel  cenfus 
cubi ,  cum  enim  cubus  in  fe  ipfum  duci- 
tur ,  fit  hasc  denominatio  3  vel  cum  cenfus 
cubatur ,  veluti  S.eft  cu.de  2.du£tus  in  feip- 
fum  fic  <j4. 

Poft  fequitur  Relatum  fecundum  ,  & 
eft  quod  fit  ex  cu.  in  ce.  ce.  veluti  1 2  S.  eft 
Relatum  fecundum  de  2.  ita  enim  voca- 
tur  ,  nam  cum  omnes  figura?  ad  vndeci- 
mam  inchoando  a  cenfu,  fint  ce.alicuius  vel 
cir,  exceptis  Rel.  Primo  &  Secundo  merito 
relata:  appellantur. 

Poft  lequitur  cenfuscenfus  cenfus  veluti 
256.  eft  eenfus  de  %6.  quieftcenfus  de  4. 
quieft  cenfus  de  2. 

Poft  fequitur  cubus  cubis  vt  512.  ref- 
pectu.  2. 

P6ft  fequitur  vndecima  figura  &  eft 
ce.  Rel.  cum  enim  Primum  Relacum  du- 
citur  infe  producitur  ce.  Rel.  veluti  32.  in 
3 1.  facit  io24. 

Faciliter  igitur    memoria?  mandantur 
nec  tranfeunt  communiter  hos  ,  quia  fatis 
difficukatis  eft  m  his  iplis  j  quod  autem  fe- 
quitur  eft  Relatum  Tertium. 
*     Cum  fuerit  diuidendum  aliqua  denomi- 
natione  minore  diuidence  ,  quod  exit  non 
nomen  habens  ,  fed  remanec  111  fuo  efle 
veluci  diuido  g.ce.p.^  .co.p.  i2.per  3  -co.exibit 
5.C0.  p.  i.p.  eo*.  manifeftum  eft  quod  c©.non 
eft  denominatio  nomen  habens  notum  , 
cumigiturita  fit  nunquam  diuides  per  nu- 
meruLn  folum,nifi  iam  poflint  reduci  ad  Ca- 
piulu  nec  cum  maiore  denominatione  nam 
in  vno  non  efEcies  notius,in  altero  eflicies 
ignotius  s  faluo  cafu  vbi  iterum  eiTet  rnuiti- 
plicandum,  tune  licet  diuidere  per  denomi- 
nationem  maiorem. 
4     In  compofitis  modus  diuidendi  eft  talis: 
prim6  inuenias  diuifionem  primar  denomi- 
nationis  per  Primam  regulam  Capituli ,  & 
duc  eam  In  diuiforem  &  detrahe  a  diuiden- 
do  :  poftmodum  quane  idem  de  refiduo  & 
totiens  itera  quociens  euacaecur  totum  ve- 


luti  volo  diuidere  ^.cu.p.^.ce.  fi.6-  per  j.co.  : 

p.i.quacroPrimoper  primam  j.co.  quomo- 

do  ingrediuntur  in  9,  cu.  &  inuenioper  5. 

ce.nam  ^.ce.  in  j.co.faciunt  9.  cu.perdeci- 

mumodauumCapitulum  ,  duco  igicur  j.ce. 

ih  totum  diuiforem  fit  9.  cu.  p.  3 .  ce.  detraho 

a  diuidendo  remanenc,  6-  &  quia  per  prarce- 

dentem  regulam  6.  non  poceft  diuidi  nifi 

modo  communi  fiec  igicur  exiens  3.  ce.  p. 
0 

3.  co.  pul.  I. 

Regula  eft  quidam  modus  vniuerfelis  ^ 
diuidendi  veluci  in  ignotis  tenet  tamen  in 
omnibus  ,  &eft  diuiforem  fub  diuidendo 
ponereveluci  volodiuidere  6.  co.  p.  7-p.  5. 

„  r     f    ,  cf.j.pin.co.d.pin.T. 

ce.per  4.  co.p.  2.  hc  facio  — - 

eo.  4.piu.  i. 

proferuntur  autem  fic  per  modum  fradtotum 
tres  cenfusp.tf.co.p.7.  efimi  vel  diuifumde 

4.  co.p. 2. 

Regula  pauciores  denomiationes  3  nun-  6 
quam  poftuntj  diuidi  per  plures  vc  ereatde- 
nominacio  cognica  ablolutar. 

Regula  aliquandofienda  eft  tranfpofitio,  7 
vt  inuenias  quociencem,vt  3.ce.m.4.«quan- 
tur  1  .cu.  non  datur  commune  diuidens  ied 
tranfpone  & deme  r.a  j.ce.  m.^.Sc  fiet  3. 
ce.m.^.adde  ad  i.cu.  fiet  i.cu.p.  r. 

Fit  aliquando  additio  pro  diuiden^do  exem  •  ^ 
plum,ponitur  eubus  sequalis  ^.ce.  m.  2.  ifti 
non  poilunt  habere  diuiforem  communem, 
nam  diuifor  vel  eft  numerus  ,  &  lic  ncm 
iuuat  per  Tertiam  regulam>vel  ett  denomi- 
natio  maior,&fic  nonexic  notum  per  terti- 
am,vel  plures  denominationes  & -fic  non 
poteft  fieri  diuifio  per  fextam ,  in  hoc  ergo 
cafu  fubtrahe  vnitatem  ab  vtroque ,  &  het 
cubus  m.  1  .squalia ^.ee.m.j.ifts  regulx  lo- 
quuntur  non  de  diuifione  vnius  peralcerum, 
nam  fi  non  tenerent  nam  non  valet  3.  nu- 
merac  1 2.  &  15.  igitur  atiquis  numerus  nu- 
merat  I3.&i6.aut  11.&  14.  antecedens 
enim  verum  eft  &  confequens  falfum  ^nec 
tenet j.numerat  1  2,  igitur  4.  numerat  13. 
imo  iequiturpocius  oppoficum  ,fed  hx  regu- 
Ix  inceiliguntur  de  xquationibus  &  non 
aliter ,  bene  enim  valet  cubus  sequatur  ce. 
3  .  m.  4.  igitur  cubus  p.  u  .xquacur  3.  ce. 
m.3. 

Pro  communi  igitur'diuidendo  proponun-  9 
tur  in  prsecedentibus  regulisduo  exempla 
Primum  ^.ce.m.^.arqualia  1.  cu.p.  r.Secun- 
dum  eft  ^.ce.  m.  3.  a:quaiia  1.  cu.  m.  j. 

De  modoigicur  diuidendi  Primum  confi- 
dera  quod  non  poteft  eife  numerus  fim- 
plex  ,  nec  denominatio  aliqua  fimplex  per 
Tertiam  regula,  &  quia  ingreditur  numerus 
in  diuidendis  per  eandem ,  oportetvt  fit  nu- 
merus  in  diuifore  ,  &  quod  fit  quotiens, 
communis  autem  diuiforad  3.  &  1.  non 
poteft  eife  nifi  vnitas  3  igitur  diuifor  eft 
vna  deninominatio  ,  &  j  quia  non  poteft 
cife  plures  vna  ,  &  cum  numero  per  Sex- 
tam  &  Tertiam  ,  &  non  poflunc  tranf- 
cendere  cenfum  per  eandem  Tertiam  3  & 
numerus  diuidendus  eft  vnitas  3  igitur 
quotiens  erit  vnitas  tam  in  denornina- 
tione  quam  in  numero  ,  fed  fi  fic  igitur 
diuifor  necceilario  eft  i.ce.p.  i.vel  1.  ce.m. 
i.vel  i.co.p.i.veh.co.ih.  i.ohferuatisenim 
fupra  fcripris  conditionibus  aliter  diuifor  efte 
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noa  poteft  :  experiamur  igicur  pcr  Quar- 
tamomnem  modum&  exic  indiuifione  per 
i.ce.p.  X.  faftade  1.  cu.  p.i.  hoc  totum  1. 


tio. 


i.ce.  ptu.  1. 


Deinde  diuifi  i.cu.  p.  1.  per  Secundum 
diuitorem  videlicct  i.ce.  m.  i.&  non  poteft 
exire  aliquid  rationale,  nafi  exiretnumerus 
non  pollet  per  ipfum  ductum  in  cenfum 
produci  cubus:fi  vero  radix  ,  produceren- 
tur  tresnacurxcubus,cenfus  ,  radix,  &  non 
funt  nifi.dux  in  diuidendo :  fi  vero  exiens  ef- 
fet  cenfus ,  igkur  produeereeur  cenfus  cen- 
fus:qui  eifet  fupra  cubum  :  igicur  ce.  non 
poteftelle  diuilor,quod  erat  probandam: 
relinquuncur  igitur,tantum  duo  membra  vi- 
delicet  1 . co. p.  i.&i.co.m.  1.  experiamur 
igitur  i.co.m.  i.&  exit  diaifo  1.  co.p.  1.  hoc 
tocum  i.fce.p.eo.p.i.p.  r.co.men  u  non  relin- 
quitur  igiturdiuifor  nifi  i.co.p.  iaquoexit 
j.ce.p.i-m.i.co.diuiloeciara  3.  ce.m.  j.per 
i.co.p.i.exit  j.co.m.5. 

Plo  Secundo  exemplo  diuifo  1 .  cu.  m.  1 . 
per  i.co.  m.  1.  exit  per  quincam  i.ce.p.  1. 
co.p.  1.  &  diuifis  j.ce.  m.j.per  idem  exit  3. 
co.p.3. 

Igitur  ib  Prnno  caui  .xquantur  1.  ce.p.i. 
m.  i.co.cum  ^.co.m.j. 

Et  in  Secundo  cafu  3.  co.  p.  3.  xquantur 
l.ce.p.i.co.p.  1 

Ex  his  patet  arquatio  per  capitulum  10. 
&  14.  &  regulas  aig,  btx  inferius  ponendas: 
vide  quarn  fubtihter  hoc  indagati  fumus 
nam  pcr  10.  &  14.  capitulum  fequiturtan- 
dcm  prima  arquacio  i.ce.p.  4-aequalia  4.C0. 
&  in  Secunda  i.ce.aequatur  2.co.p.i. 

Cum  faerint  denominationes  fub  quo- 
cientibus  diuer(is,&  fuerint  denominationes 
pares,nofi  erk  diuifor  integer  nam  cumdi- 
uidis  &  collis  fuperabundans  non  polfunt 
xquari  parces,&  idcofic  rra&um  vt  in  exem- 
plo  i.cu.  n.T.iidiuidicur  per  1  .co.  p.  7.  exit 
3  .ce.p.  149.  m»  z  1  .eo.  m.  i.eo.  p.  7.  opoitec 
igitur  ad  hoc  vc  exeac  integer  vt  Secundum 
fitquocicns  Primo  innumero,  vel  in  deno- 
minatione,exemplum  pnmi  1  .cu .  p.i.  con- 
cordanr  invr.icate  itcm  exemplum  fecundi 
vt  i.cu.m.8.narn  3.eftcubus&  ideocorref- 
pondct  pnmo  in  denominatione ,  caliapot- 
funt  diuidi  quare  &c. 

Si  igicur  diuidercs  i.cu.  m.  I.  per  i.co.m. 
i.exibic  i.ce.p.t.  co.p.  1.  fi  vero  i.ce.ce.m. 
r.pcr  i.co.m.i.cxibic  l.cu.p.  1.  ce.p.  i.co.p. 
i.&  fidiuidcs  i.ReLP.  m.i.per  \\  co.  m.i. 
•xibic  i.ce.ce.p.i.  cu.  p.  i-co.p.  i.&  fi  diui- 
des  per  2x0.  m.  2.exibunt  dimidia  horum, 
&  fiper  j.co.m.  3.exibicTerciapars>&ita 
in  leliquis  proportionaliter ,  &  fi  diuiferis 
pcr-7  co.m     exibitduplum  &  fi  pei-f  co. 
m.  -f  criplum. 
,  2    Si  vcvo  diuidas  r.eu.p.i.per  i.co.p.  i.exibit 
1  ,ce.  p.  1 .  m.  1 .  co.  &  no  procedit  ad  ce.  ce.fed  i  n 
conuerfis  tantu&multiplicibusac  fubmulci- 
phcibus  veluci   pollumus  diuidcre  i.cu. 
p.  [,  per  2.  co.  p.  i.&c  p.  3.  &  poliumus 
diuidere  3.  cu.  p.  3  per  2.  co.p.  2.  &  fic  de 
aliis  multiplicibus  &  fub  mukiplfcibus. 
15      Cum  diuidendum  eft  denominationum 


10 


ii 


panum  &  per  v^.  auc  imparium  &  per  plus: 
lnbet  diuifores  mukos ,  fi  aiitem  ccontra 


videliccc  denominacionum  parium  >  &  per 
plus  ,  auc  imparium  &  per  minus  habec 
paucos  diuifoies.  Exemplum  igitur  faeili- 
cer  diuifibilis  eft  3.  cu.m.7.  vcl  1.  cu.  p.  3'. 
ce.p.  2.  exemplum  male  diuifibilis  eft  vc  3. 
cu.p.  7.  vel  1.  cu.  p.3.  cc.m.  2. 

Numerus  autem  quotiens,  11011  abfo- 
lute  impedic,fedin  commuiaidiuidendo  vide 
decimam 

Si  dmiferis  1.  ce.  ce.  p.  1 .  per  1.  co.  p.  1 . 
cxic  ucu.p. i.co. p.  r.co..plu: r.  m.  i.ce.m.i.  J4 
&icad;co  de  mulciplicibus  &  fubmulcipli- 
cibus  y  fi  vero  diuidas  i.ce.ce.  p.i.  peti.co. 
rh.  i.exic  i.cu.p.i.ce-p. i.co.p. i.p.  t.  co.  me.  r. 
&  ita  conuerfum  &  in  muitiplicibus  :  fl  ve- 
c6  diuidas  i.cu.  p.  1.  per  1.  co.m.  L.exibit.i. 
ce.p.  i.co.  p.  1 .  p.  1.  eo.  mt.  t.  fi  ver6  dicac  di- 
uidei.cu.m.  i.per  i.co. p.i.exit  i.ce.p.i. 
m.i.co.m.  j.  co.  pin.  1.  &  fic  proporicionali- 
ter  in  conuerfis  &  mulciplicibus. 

Si  igitur  dixeric  diuifi  1.  ce  p.  1.  co.  p.  15 
i.&  exiuic    1.  co.   p.  1.  co  pi».  1.  rn.  i. 
igkur  cum  diuiferis  1.  ce.  p.  1.  per 
co.  p.  ,.  co.  *pm- m-  **  exibic  diuifor  qni 
erat  1 .  co.  p.  1 . 

Dixit  quis  multiplicaui  numerum  & 
poft  dempfi  vnitatem  &  duxi  reliquurr\ 
in  3.  &  fuit  prcdactum  aequale  cubo, 
m.  l.igitur  5.  ce.  m.  3.  aequacur  1. 
cu.  m.  1.  quxro  communem  diuiforern 
qui  fuit  1.  co.  rn.  diuido  1.  cu.  m.  I. 
exit  1.  ce.  p.  1.  co.  p.  1.  diuifo  aucem 
3.  ce.  m.  3.  per  1.  co.  m.  1.  exic  3. 
co.  p.  3.  igicur  1.  ce,  p.  i.  co.  p.  1. 
arquantur  3.  co.  p.  3.  igitur  1.  ce.  acqua- 
tur  2.  co.  p.  2.  &  ica  fequere  aequationem 
inuenies  i.  co.azquari  1.  p.  i^.  3. 

Nunc  autem  ponemus  quod  cum  diui-  l^ 
ditur  numerus  per  alium  plus  eadem  par- 
te  ,  prouenic  pars  ipfa.-  veluci  cum  diui- 
dimus  8.  per  7.  p.  ~  :  ipfius  8.  exic  ipfa 
ocl:aua  pars  videlicec  1.  qui  etiam  addi- 
tusad  7.  facit  8.  &  fimilicer  7.  cum  addi- 
tione  ~  de  18.  diuifit    1 S.  &  prouenit 
■5-  de  1 8.  &  eft  ipfa  additio  :  pofita  addi- 
tione  1.  co.  ad7-  fiet  diuifor  7«p.  1.  co. 
vnde  ccnfus  &  7.  co.  «equantur  18.  igi- 
tur  ex  49.  Capiculo  additio  eft  x.  &  fic 
dicemus  quod  7.  p.  j.       i.  eft  asquale 
7.p.2. 

Et  ponamus  quod  quidam  dixerit  2.  cu.  17 
p.4.ce.p.2f.«quantur  itT-co.p. 55.  tuncfcias 

quod  fiaddantur  comunicer  2.ce.p.  10.  co.p- 
j.nu.  fient  2.  cu.p.fi.ce.p.io.m.^o.aequalia 
2.ce  p.2ij.co.p.t5o.  nu. diuifor  commums  eft 
2.co.p.6.exitproprimo  i^ce.p.  5-pro  fecun- 
do  1  .co.p. io.igitur  t.  ce.  acquatur  i.co.  p.5. 
igitur  res  efti)i,  5.-—.  p.^-.  cocum  igicur  ne- 
gotium  horum  capitulorum  conftat  in 
fciendo  addere  vel  minuere  donec  inuenias 
communem  diuiforem  ,  nam  tunc  habebis 
aequationem ,  &  hoc  in  cubis  asqualibus  ra- 
dicibus  ,  &  nmneris  vei  cenfibus  3  &  nu- 
meris:  &  reliquis  aliis  capitulis ,  veluci  di- 
camus  ^.cu.funt  aSquales  21.  radicibus  & 
1 8.  numeris :  adde  communicer  1 2.  cc.  & 
9.co.fienc  3-cum.p.  1 2.ce.p,  9.  co,  squales 
i2.ce.p.3o.co.p"i8.nu.igitur  diuifor  comu- 
niseft,3.  co- p.  3.  exiensprimumi.ee. 
6.  3.  co.  asqualis  4.  co.  p.  9.  igitur  1 .  ce. 

C    3  a:qurttur 
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arquatur  i .  co.  p.tJ.igitur  per  49.  capitulum 
res  eft  3.  &  ita  de  omnibus  aliis  in  omni 
autem  diuidendoingeniareadditiones  &di- 
minutiones  communes  reddentes  denomi- 
natibnes  quali  fimiles. 
,g     Et  eft  alius  modus  vt  diuidamus  omnia 
per  i.co.vel  p.  1.  ce.  exemplum  i.cu.i. 
p.  8.  arqualia  8.  rebus :  tunc  cenfus  p.  ic0. 
eritarqualis  8.&  fimiliter  1.  cu.  p.  i^.aequa- 
tur  1 2.radicibus  igitur  1  ce.p.  i-co.  asquatur 
i2.numero,&  diuidemus  16.  per  talem  nu- 
merum  quod  quadratus  &  iunclus  prouen- 
tui,faciat  1  2.  &  fimiliter  1  .ce.p.  4.xquetur 
j.co..  tunc  oportebit  diuidere  16.  per  talem 
numerum  quod  exeat  4.p,quadrato  diuifo- 
ris  :  &  operaberis  per  decimamfextam  & 
decimamfeptimam  regulam  huius  capituli 
&  eueniet  diuifor  2.  &  feruantur  etiam 
partes  proportionales. 
j  ^     Et  eft  alius  modus  vt  faciamus  ficut  fecit 
algebras  audtor  &  ponemus  cubum  cum  fuis 
additionibus  ,  &  diuidemus  totam  fummam 
in  cenfum  ,  &  fuppofito  quod  cubus  fuerit 
8.paruus  magnus  autem  216.  &  exibit  54. 
*f-  p-ico.  a^qualia  i.ce.  quare  ex  praecedenti 
erit  cenfus  36.  &  iji.  6.  aqua  detra£tis  2. 
remanentres  4-cenfusi^.cubi  54. 


Capvt  XXIIL 

Ve  Extracttone  Radicum  quadratarut» 
&  cubamm  m  jimplicibus 

j  TT*  Xtrahiour  iji.  quadrata  fignando  litteias 
adextraverfus  finiftram  vna  intercepta, 
vt  in  exemplo  volo  habere  radicem  de 
79345. fignabo  vtvides,  deinde  quaeronu- 
merum  qui  euacuet  jprimam 
litteram  ,  &  ipfum  in  fe  mul- 
tiplico  &  detraho  a  Primo  vt 
in  exemplo  numerus  qui  in  fe 
ductus  euacuaty.eft  2.duc'igi- 
tur  2.  in  fe  fit  4.  detrahe  ex 
7-fit  ^.poft  modum  dupla  pri- 
mum  numerum  qui  eft  2.  fit 
4<&  diuide  numerum  fuperabundantem  vf- 
que  ad  Secundum  pundtum  &  cum  exiente 
in  fe  dudfco  confidera  anfuperet  litreram  Se- 
cundi  pundti:veluti  in  exemplo  propofito  du- 
plo  2.fit4.diuido39. 


4.deinde  duco  1.  in  56.  fit  56.  detraho  ex 
94.remanet  5  S.igitut  Radix  talis numeri  eft 
28 i.&  fuperfunt  384- 

Per  eundem  mo-  p  3 
dum  habebis  radi- 
cem  huius  numeri 
infrapofiti  quseren- 
do  numerum  ,  qui 
euacuetprimas  duas 
litteras,  deinde  eo 
multiplicato  in  feipfum  ,  &  detracto., 
dupla  &  diuide  &  inuenies  duplum  fubin- 
trare  ter  operare  igitur  vtfupra» 


7  9  5  4  5 1  tertium, 
2    8    1 1 


Probatioper  9. 
6 

1  2  1 

2 

ef  • 

5  $  4 

6  #  #  4  7 
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Probatio  per  7. 
6 

010 
1 


Probatio  per  9 

6 

606 
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Probatio  per7. 
6 

3  5  3  • 
5 


0  3 
Z$  9  84 

2    8  1 

45  * 


exit.^.&fuper  funtj  3 
qua?  antepofita  ad  3 .  -7-9345 

faciunt  33 -igicur  9-  iprimum 

in  fe  ductus  excedit    *  ^ 

3  3 .  accipio  igitur  8.  ^ 
duco  1114.  fit  32.de- 

mo  a  39.  fiunt  7.  qua;  antepofita  ad  3.  fa- 
ciunt  73.igitur  hoc  exuperat  quadratum  8. 
igiturponamus  8.  duci  in  fe  fit  64.  detraho 
4.ex  3.  fuprapofita, 
remanent  9-&  feruo 
7.ducb  8.in  4.  fiunt 
32.add07.fit  39.de- 
traho  ex  39.  rema- 
nent  00.  ■  poftmo- 
dum  duplo  28.  fit 


o 

#0  9 
,7  ##4  5 


fecundum 


#5  ^ 


5(J.diuido  94.  pet  $6.  exit  1.  apponoigitur 
i.fub  5.  vt  in  Tertio  Exemplo  vides  ab  hac 
partSj&  duco  1.  in  fe  fit  1 .  detraho     j.  fit 


Modus  probationis  eft  triplex  3  primus  % 
quia  dudta  radice  in  feipfam  &  addita  fu- 
peratione  fit  numerus  cuius  radix  quxreba- 
twr:&  ifte  n?odus  eft  per  multiplicatione.Se- 
cundus  eft  per  diuifionem  quia  diuifo  Primo 
numero  per  radicem  ,  exit  ^i.  iterum ,  aut 
vnitas  plus ,  &  fupereft  fupputatio.  Tertius 
eft  per  regulam  7.  &  9.  velnti  in  diuifione, 
nam  probatio  per  9.  in  fecundo  numero  in 
radice  eft  o.  &  o.  igitur  produetum  eft  o.  fu- 
putationis  autem  eft  6.  igitur  totius  erit  fup^ 
putacio  <j.&  ita  eft  per  7»aute  probatio  ^i.eftf 
5  duc  in  fefit  25.fuperatioeft  4.  fuperationis 
autem  qua*eft447.fupperatioeft  ^.qua;ad- 
dita  ad  4.  facit  10.  probatio  eft  igitur  3.  & 
ita  totius  probatio  eft  3-in  alioautem  exem- 
plo  Probatio  per  9.  vtrinque  eft  1.  &  per  7. 
vtrinque  eft  o. 

Poftquam  fciuifti  radices  integras  conue-  ^ 
nit  ,vt  fcias  approximationem  cum  fraclis 
&,hxc  operatio  adnumeratur  integris  ob  af- 
finitatemrdupla  igitur  radrcem  &  per  hoc  di- 
uide  fuperans  ,  deinde  multiplica  &  fupe- 
rans  diuideper  duplum  radicis,  &  quodexk 
detrahe,  ac  ita  continue  multiplicabis  &  fu- 
perabundans  diuides  perdupium  radicis, 
&  quod  exit  fuper  detrahes  accepta  Prima 
vice  in  qua  fit  additio  &  quanto  magis  ite- 
raueris  fiet  prarcifior  exemplum  radix  2o-eft 
4.  &  fuperfunt  4.  duplo      fit.  8.  diuido  4. 
per  8.  exit  4*  :a  addo  ad  4.  fit  4.  ducoin 
fe  fit  20.  ~  igitur  -5-.  eft  fuperatio  hoc  diuido 
per  9.  quod  eft  duplum  radicis  fit  j%  :  demo 
a  4.4-qua;  erat  radix  fit  4.  j~:  duco  in  feip- 
fum  fic  1 9. §J  p,  fff^  hoe  autem  eft  ic^: 
diuidejgitur  fuperatione  quaeeft  ^T-perdu- 
plum  radicis  &  quodexitdeme  a  ^..j?  fiet 

Radix  valde  proxjma  20.  hic  numeius  4  , 

IftZL 

Pro 
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37 
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Probaciopet7. 

o 

6  G 
1 


Probatio  per  9. 

o 

8  8 
7 

Pro  eubicaaucem  Primo  extrahenda  111 
numeris  incegtis  ita  facias :  fignabis  a  Prima 
veifus  dcxcram  derclinquendo  duas  licceras, 
veluti  in  excmpio  fignacis  punccis  quaerc  nu- 
merumqui  in  fe  ductus faciac  cubice  ji.  & 
proximioreft  3.  nam  4.cubicedu£tum  facic 
64.  qui  excedic  52.  igitur  cubo  3.  fit  27. 
democx  yi.  fit  25.  igitur  refiduum  vfqueai 
Socundum  punctum  eft  25 3 1 .  poft  quadra- 
bis  licccram  primam  qiueeft  3.  fit  9.  deinde 
tripUbU  tit  17.  fuppone  ita  quod  2.  cadat  in 
inc&o  5.  diuidcndi.  &  7.  cadat  in  dire&o 
j.  nam  fempcc  Pnma  operatio  incipit  a  Sc- 
cunuaanteccdente  pun&atam  littcvam,  de- 
inic diuide  2 1 3.  pcr  *7-  potcft  cxire 9.  &  8. 
&  7.  fed  capio  7.  quia  oportebit  ipfum 
cpndmre  ac  mulciplicare per  3.  ideo  S.exce- 
dcret  duco  igicur  7.  in  17.  fit  1  S^.dextraho 
a  fuppofitis  m  direoto  remanenc  64 1.  dein- 
de  quadro  7.  &  triplico  &  fit  1 47.  duco  in 
Primum  numerum  fit  441.  demo  ex  fuppo- 
fids  fic  200  j.  cubo^.  fic  343-  demo  cx  dire- 
ctalictcrafk  1660624.  poftmodum  fimili- 
tct  quadro  37.  &  triplico  fit  4io7.fuppono 
ica  vc  cadat  iVb  6.  &  ouia  intrac  in  17. 
quater  :  pono  4.  pro  Tertia  littcra  fub  viti- 
ma  punccata-.dcindefequov  ordinempropo- 
fitum  quadrando  triplicando  &  multiplican- 
do  in  littcras  iam  inucntas  :  &  vltimo  cu- 
bando  femper  exrremam ,  &  ifte  modus  eft 
gcncralis  facilis  valde  d^monftrabilis  cx 
quaita  Secundi  elemeutorum. 
S     In  appt oximatione  autcm  duc  radicem  in 
fc,  ddnde  duc  produetum  per  3.  5c  quod 
fit  eftduiifor  fuperacionis,exiens  igttur  adde 
pro  primaviceradici habitic,  deindc  duceam 
radiccm  in  fe  &  fupcrationcm  deme  pernu- 
mcrum  triplatum  8£  quod  exit  deme  quo- 
ciens  volueris  itcrando  ,  Excmplum  volo  ra- 
dicem  1 1.  eft  2-fuperatioeft  3-duco  2.  in  fe 
lit  4.  triplicabo  pcr  rcgulam  fic  1  a.diuido  fu- 
perauoncmqu*  fuic  3.  per  12.  exit  ^  ad- 
do  ad  i.  fit  2  i  pco  prima  vice :  cubus  eius 
eft  1 1 .     -vuido  fuppcrationcm  per  eundcm 
1 2.  cx\t*~  demo  cx  it.  prius  habita  qus 
fuica.-renianent  2.  ^      valdc  propin- 
qua  &  cft  fecretum. 

Eft  &  alius  quxrendi  quadrata  &  cubica 
moduu  cum  a  proximatione  in  vnaoperatio- 
nc  tantum,valde  boaus  acpratciius  quo  ego 
vcoc&  eft  vc  in  quadrata  addas  numero  to- 
cies  oo.quotiens  volucris  inuenire  ptaccifione 
propinquiorem  veluti  fi  addideris  oo.habebis 


prxciiionem  ad  -~  fi  aidideris  0000.  habebis 
praecifipBem  in  —  addderis  000000.  ha- 
bcbis  prajciiionem  ui  &  ita  11  addidv.*ris 
oooooooo.habcbis  pixcifionem  in—  ~0  & 
jta  fempec  in  dimidio  nullicacum  addicarum. 

Ec  fimilicer  in  cubs  tociens  adde  000. 
quotiens  voluetrs  habere  prsciiionem , 
nam  fi  femcl  add  deris  habebis  in  deca- 
nis,  fi  bis  in  cencems  ,  fi  cer  in  millenis ,  fi 
quaterin  — ~  8c  idco  fatLta  operatione  aufe- 
res  in  quadrata  a  prouctu  toco  quotiens  addi- 
diiti  00.  numero  Primo ,  Sc  in  cubica  totiens 
auferes  o  quotiens  addifti  000.  &  refiduum 
eric  i^.  incegra  &  litcera^  ablacx  erunt  parces 
de  10.fi  femel  addidifti  00.  vel  000.  auc  de 
10000.  fi  quacer  addidifti  00.  in  quadraCa 
auc  000.  incubica,  &  lcadeinceps  vfque  ad 
quamuis  praecifionem. 

Exemplum  volo  radice  quadrata  i7-pr£E- 
cisain  ioooo.parcibus  cufeisquodin  10000. 
funtquacuor  oooo.ideoadde  00000000.  ad. 
17.II6C  1 700000000.  ab  hoc  exCrahe  ^i.per 
modu  diclum  ,  vt  vides  &  exic  ^.41 23  i.& 
quia  addidifti  quater  00.  aufer  4.  licceras  a 
dexcra     remanebit  ^i.  4.  jf^,  nam  litce- 
racablata:  suc  numerus  de  1 0000. volo  etiam 
habere^i.  8<».        Praecifam  ad  -j^-  mul- 
tiplica  85.™:  Fer  1000000.  &  eitaddere 
000000.  nunc  85249000.  huius  habeasra- 
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X  *  %  $  K  Z  *  3° 

4     1     *>     3  t 

* 9  #  x  # #  $ 
%  %  x 

dicem  vt  vides  eft  igicur  ^t.  923  3*  &  *lula 
addidifti  000000.  ideo  debes  auferre  3.  lic- 
ceras  a  dexcra  3c  eric  ^t.  eius  9.  ^  ^uPe' 
ratione  aucem  non  curabis  quia  omnino  eft 

rife  o 

n  o  7 

^  &  0  8  X  1  I 


t  X  X  #  #(* 

X  X  ^ 


infenfibilis  &  noca  quod  loco  trium.  Prima- 
rum  nullarum  pofui  249.  quia  func  parces 
de  1 000.  quibus  adduncur  aliae  000.  6c  eft 
multiphcare  pe  ioooooq.  Sc  prouencusfunt 

COC.  (o^-o- 

Exemplum  pro  cubica  volo  ^i.  r7-cubica 
ad  l0ooq  propinquamaddopro  4.  nullitacibus 
^t.  quazrendac  12.  nullicaces  vc  didumeft  &: 
fiec  17000000000000.  cuius  accipe^i.  eu- 
bicam  &  ab  ea  abiicies  Utteras  4.  pro  12. 
nuUitatibus  quas'addidifti  &  fiec  ^t.  cubica 
vc  in  fequenci  Figura  vides ,  &  ipfum  pofui 
ad  hoc  vt  videres  quomodo  $t.  cubica  prar- 
cise  excrahicur  ;  &  appofui  mulciplicatipnes 
adhoc  necellarias. 
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Erit  igitur^.cubica  1 7.Proximior  2§ 
fiue  fchiflando  2.  jff. 


C  A  P  V  T  XXIV. 

Ve  HxtraBione  Radicum  infmftis  tam 
cubicis  quam  quadratis. 

*  p  Rimum  oportct  cognofcere  an  fractio 
JL  habeat  radicem  ,  an  non  ,  cognofcicur 
autem  hoc  modo  :  fchifabis  numeratorem 
£c  denominatorem  vfque  ad  numeros  qui 
amplius  fchifari  non  poflint ,  quod  fi  tam 
denominatorquam  numerator  habuerint  ijt. 
quadratam  :  auc  cubicam  :  talis  fradtio  ha- 
fcebit  Bi.  eiufdem  generis :  fi  non  non.Exem- 
plum  ^  volo  fcire  an  habeant  ^t.  cubicam 
aut  quadratam  fchifabo  &  fiunt  •*»  :  cum 
igitur  9.  &4-  habeant  ijt.quadratam  :  igitur 
~  habebunt  $t.  quadratam  ,  quae  erit  «f* ,  fiue 
1  ■£  pari  ratione  -~  habebunt  ijt.  qua;  eft 
Tr  &  fimiliter  |J  volofcire  an  habeat 
«ubicam  ,fchifabo  per  3.&fient  if  quorum 
tam  denominator  quam  numerator  habe* 

cubicam  igitur  talis  fractio  habebit : 
cubicam :  quod  fi  denoroinator  vel  numera- 
tor  ^i.  habuerint  :  reliquus  autem  ^non  ha- 
beac  Talis  fraetio  carebic  yt. 
x  Faela  vltima  fchifatione ,  vel  denomina- 
tor  ,  &  numerator  ,  habent  ijt,  Sc  Tunc  s^. 
denominatoris  eft  denominacor ,  &  j^.  nu- 
meratoris  eft  numerator  ,  tam  in  cubicis 
quam  in  quadratis  vt  vides  in  Figura. 

£*  7  ^adrata  ^.quadrata  ^ 
S       —  Cubica  cubica  -£ 


7iS 


3 


^quadrata  ~  Bt.cub. 

7  ' 

Si  vero  fra&io  caruerit  ^i.  tunc  triplex  eft 
intenti©  vel  habejudi      veram  hoc  medo 


reponendo  quadrata  ,  vel  ^t.  cubica  , 
provt  vis  illi  fractioni  ,  vt  in  tribus  exem- 
plis. 

Vel  yis  lji.  proximam  abfoluts ,  &  tunc  4 
multiplicabis  pro  quadrata  denominatorem 
in  numeracorem  ,  &  producti  accipe  ?*, 
quam  fuperpone  denominatori  priori ,  & 
talis  fradioeit  ijt.  valdepropinquaprioris. 

Exemplum  volo  de  -f  multiplico  J.in 
7.  fic  57.  cuius  capio  qua:  eft  fcre  <J.  & 
eamfuppono  ad  7.fiuntf-  &  hxc  efti^.  val- 
de  propinqua  de-^-:&  fimilicer  volo  de 
-7  duco  3.  in4.fic  i2.cuius^.  eft  5.4-  fere, 
fuperponenda  ad  4.reduco  igitur  ad  incegra 
mulciplicando  per  2.  &  fiunt  ~  :nam  vtdi- 
cT:um  eft  cum  denominator  mulciplicacur  in 
fractionem  producentur  integra  ^ad  propo- 
fitum  igitur  reuercendo  ~  funt^t.  de  ^pro- 
pinqua. 

In  cubicis  autem  regula  ha^c  non  tenet, 
fed  alio  modo  exequenda  eft ,  quadra  deno- 
minatorem  ,  deinde  mHitiplica  In  numera- 
torem ,  &  iji.producti  eft  numerator,  &  eius 
denominator  eft  denominator  prioris  fra- 
dionis  ,  Exemplum  volo  j^.  cubicam  de  -j- 
quadro  ^.fit  ^.multiplico  iny.fit^j.  cuius 
^i.cubicaeft  fere  4,  &  hic  erit  numerator,  ' 
cuius  denominator  erit  j.igitur  «f-  eft^i.  cu- 
bica  de  -~  fatis  prarcifa  ,  6c  hxc  regula  eft 
vniuerfalis. 

Si  vero  velles  radicem  quadratam  vel  cu*> 
bicam  valde  praccifam  mukiplicabis  nume- 
ratorem  8c  denominatorem  per  100.  vel 
per  10000.  rel  per  idooooo  :  veJ  per 
r oooooooo.addendo  folum  toto  quot  opor- 
tuerit  &  hocin  qaadrata.In  cubica  aute  mul- 
ciplicabis  per  1000.  vel  per  1 000000.  vel 
per  1000000000.&  ica  addendoj.vel  6.  vel 
9.  nullitates  ,  vtrique  tamen  denominatori, 
quam  numeratori  i  &  quadrata  vel  rili- 
meratoriseritnumerator  :  &  denominatoris 
erit  denominator  &  hoc  tam  in  fractis 
fimplicibus ,  quam  etiam  compofitis,  cum 
numeris  integris.  Exemplum  volo  radicem 
quadiatam  &  cubicam  de  %.  refoluo 
2.  y  in  fradtiones  fient  ^ :  quibus  proqna- 
quadrata  addo  denominacori  8.  nullitates , 

o  o 
x  0  %  4  6 
XX9X$7*$6  1 
X700000000  * 


&  fimaicer  numeratori ,  &  fiunt  vt  vides 
in  Figura  quorum  accipio  quadratam 
quas  eft  41 231.  numeratoris  &  28284.  de- 
nominatoris  Sc  fiet     quadiara  2.^fraclio 
talisvidelicet^i|fiue.  1.^. 
Et  fimiliter  in  cub.  accipiem*  1  2.nuIIitates 
&  fiet  denominator  hic  8000000000000. 
cuius      cubica  eft  proculdabio  20000.  po- 
nemus  igitur  20000.  pro  denominatore  & 
fimilicer  adiungemus  12.  nullicates  ad  i-r 
lient  17000000000000.  pro  numerarore 
cuius  ^t.  cubica  qu*  eft  25712.  pooetur 

pro 
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pro  numeratore  igitur     eubica  de  2-5-.  eft 
i  T^^fchilla  &c. 
I 
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Capvt  XXV. 

Ve  Extraclionc  Radicum  in  Surdis. 

IN  his  non  indiges  nifi  antepofitione  ra- 
dicis  fine  alio  :  veluti  Volo  radicem  y..  7. 
7.  fiet  7.  %olo  V.  7.  p.  fi^t  W-- 
V.  7.  p.  1.  volo  L.  5.  p.  W*.  fiet  ty^. 
L.  9.  p.  16.  volo  9^.  D.  9.  p-  ij-  "c 
d.  9.  p.  25.  nec  indiget  alia  opcratione  ied 
manct  dcnominatio  toca. 


Capvt  XXVI. 

Ve  ExtraBione  Radicttm  indenomi- 
nMiombtts. 

,  O  Cias  quod  dcnominationes  parcs  non 
^  habctft  radiccm  quadiacam  :  Secundo 
fci.is  ii  lint  imparcs  terminationes  quadra- 
tas  numerorum  cerminationes  quadratar, 
cubice  4.  5.  6.  9.  o.aucem  omnibus  modis 
nominancur.  j. 

Nam  1.  eft  tcrminator  definentium  in  f. 
vel  m  9.  vt  1 .  in  fc  facit  1.  &  9.  in  fe  ',fa- 
cit  81.  Iiem  4.  eft  :erminatoi.  d-linentiuro. 
in  2.  vcl  ta  8.  vt  1.  in  2.  facit  4.  &  8.  in  8. 
fack  4.  8c  8.  in  8.  facit  64.  fed  5.  eft  ter- 
minator  defmentium  in  5.  veluti  5.  in  5. 
facit  15.  (imiiiter  6.  eft  terminator  definen- 
tium  in  6.  vt  6.  producic    3 tS.  fed  9.  eft 
terminator  dcfinentium  in  3.  &  in  7.  &  fic 
o.  eft  tenninator  dcfinentium  sn  ca  :  igitur 
m  quadrati  ii  Primus  tcrminus  6V  vltimus 
habenc  iu-  tunc  opcrare  inquirendo  aliter 
non  habebit :  non  tamcn  in  cuncHs  tc  fu- 
gic  auxilium  illud  commune  prxccdencis 
capituli  prxponctidi  Ri.veluci  volo-Ri.i.p.}. 
co.p.«.ce.erit  Ri.i.  ce.p.  j.co.p.i.  Et  ita  vo- 
lo  1)1  cubicam  17.  co.  rfi.  6.  p.  3  .cc.erit  vj.. 
cubica  5.  cc.  p-  17.  co.  m.  6.  in  cubicis  au- 
tem  oportet  vtdcnominatio  (it  vnavelqua- 
tuor  vel  feptem  vel  decem  &  fic  deinceps 
quoad  (pccies  denominationum  :  numera- 
liter  autcm  vt  habeant  radicem  cubicam 
8.vt  vcl  27.vei  64-tam  in  Primo  quam  vl- 
tirno  termino. 
1     Circa  quod  nota  quod  extractio  radicis 
quadrarx.  &  ce.  ce.  &c      ce.  ce.  fnnt  fe- 
cundum  vnum  modum  ,  8c  cft  cxtractio  Vj.. 
quadrat*.  veluti  y..  4.  cenfuum  eft  2.  co. 
&     4.  ce.  ce.  eft  2.  ce.  8z  ik.  4.  ce.  ce.  ce. 
eft  2.  ce.  ce.  vnde     1024.  eft  $2.quifunt 
2.  ce.  ce.  Similiter  cubica  &  cu.  cu.funt  fe- 
cundum  vnum  modum  qui  eft  extra"clio 


cubica:,  Vnde  fy.  8.  cu.  cu.  eft  duo  cubi,  8c 
fimihcer  cubica  8.  cuborum  eft  2.  co.  8c 
fic  dc  alius  veluti  fy.  cnbica  4096.  eft  j  6.qui 
funt  duo  cubi  de  2.  qili  eft  ^l. 

Sed  cubi  cenfus  eft  vc  extrahas  t$l.  qua-  ^ 
draram ,  &  exeuntis  cubicam,  ant  c  conuerfo 
cubicam  ,  deinde  exeuntis  quadratam  »  ali- 
quando  enim  ambac  ,  aliquando  vna  & 
non  altera  ,  aliquando  nulla  inuenitur  ,  ve- 
luti  64.  habec  cubicam  4.  cuius  quadrata 
eft  1.  &c  habet  quadratam  8.  cuius  cubica 
eft  2  ,  fimilitet.  fed  81.  habet  quadratam 
qua; eft  9.  cuius  ^i.  cubica  eft  ^i.  ce.  cu.  8  r. 
per  contrarium  125.  radicem  habct  cubi- 
cam  5.  cuius  quadrata  cft  ^.ce.  cu.de  1 25. 
fed  17.  &c  18.  &  tales  neutram  habent. 

Scd  Rel.  P.  &.  Rel.  2.  eft  eompofica  4 
in  hoc  quod  oportet  vtraque  diuidere  per 
cubum ,  5c  quod  exit  in  Rcl.  P.  eft  ce.  in 
Relatum  2.  eft  ce.  ce.  veluti  diuido  32. 
per  8.  exit  4.  qui  eft  ce.de  2.  &:  in  Re- 
latum  2.ex  it.  i6.qui  eft  ce.ce.  de  2.&  hoc 
idem  in  compofitis  ,  veluti  diuido  ^ .  Rel. 
P.  qui  funt  96.  per  8.qui  eft  cubus  ,  exibunt 
12.  qui  funt  3.  ce.  &  itade  partibus  8c  mul- 
tiplicibus.  ce.  Rel.  P.vero  ,  eft  Rel.  P. 
cuius  eft  provt  dixi  in  ptcecedenti  ce- 
gula- 


Capvt  XXVII, 

De  Integrororum  frogrefiionibus. 

PRogrefllo  eft  auiftio  ordinem  aliquem 
feruans,  eius  diio  genera  prima  funt  Geo- 
metricum  &  Arithmeticum  luntauta  Geo- 
metrici  eomunia  ordinacis  proportionibus  , 
arithmetici  ordinatis  augumencis  procedere, 
cuiuflibet  horum  cresjfiiht  fpecies,vniformis, 
conformis  &  a^qualiLer  augens.  Exemplum 
vniufcuiufque  eft  hicpolitum. 

1  Vniforme  .1.2.4.  $.iC.}i 
Geometricum. 

2  Conforme  .1.2.6'.  12. 5^.72. 

3  jfiqualiter  augens.  1. 2. 6.24.1 20.720. 
4Vniforme  .3.9.27.8.243. 

Vclfic 

5  Conforme  -3.<j.i  8. 36.108. 

6  jfiqualicer  augenS      ,$.6.i  8.72.36*0. 

7  Vniformc  .1.2.3.  5* 

Arithmeticum. 

8  Conforme  .1.3.7.9.13.15. 

9  ^fqualiter  augens  .1.2.4.7.11.16. 
xoVniforme  .5.6.  9.12. 15. 

Vcl  fic 

1 1  Conforme  .3.5.10.12.17. 

1  2  vfiqualiter  augens        .3.4.  6.9.1  3. 

Manifeftum  eft  igitur  quando  vnquod- 
que  genus  vel  initium  fumit  ab  vnitate  , 
ab  alio  numero ,  vt  in  exemplis  pofteriori- 
bus  prajmiflis :  quod  fient  Duodecim  mem-  1 
bra  progreflionum. 

Regula  fi  notus  fit  maior  terminus ,  8c 
minor  ,  8c  augumentum ,  in  Septimo  8c 
Decimo  modo  :  inuenies  numerum  termi- 
norum  hoc  modo.  detrahe  minimum  a  ma- 
ximo ,  8c  refiduum  diuide  pcr  augumentum, 
8c  exeunti  adde  vnitatem,  habebis  nume- 
rum  terminorum,exemplum  Septimomodo 

demo 
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demo.  i .  ab  6.  fit  5.  diui- 

do  per  1.  quod  eft  argu-  ?"4n5*^- 

mentum  exit  5«addo.  i.fiut    •3,^*9* 1  z-r 5 • 

<j .  termifii :  exemplum  ih  Decimo  modo  de» 

mo.  3.  ex.  1  5.  fit  12.  diuido  per  atigmen- 

tum  quod"eft  3.  fit  4  ,  addo.  1 .  fiunt.  5.  ter- 

mini. 

2  Ex  hoc  patet  conuerfum  videlicet ,  fi  a 
numero  terminorum  dematur  vnitas,  & 
refiduum  ducatur  in  difTerentiam  fiue  augu- 
mentum  ,  &  ei  addideris  minorem  termi- 
num  cognofces  maiorem  3  veluti  in  Exem- 
plo  termini  erant  5.  auctio 

per  ^.demo.  i.a.j.fit  4.duco  .3.6.9.12.1  5. 
in  3.  fit  12.  addo  minorem 
terminum  fit  1  5.  maior  terminus. 

3  Pro  Octauo  &  Vndecimo  modo  cum  vo- 
lueris  fcire  an^rminifintpares  velimpares, 
deduc  primum  ab  vltimo  ,  &:  refiduum  di- 
uide  per  dimidium  augmencorurn  ,  fi  nihil 
fupeieftfuntimpares,fialiquod  pares  :exe- 
pludempfi  5-ex  17.ii!  Vn- 

decimo  modo &  fit  14.  dif-  .3. 5.10.12.17. 
ferentia;  aute  erant  i.8c  5. 
quas  fimul  a^gregate  faciunt  7.  cuius  dimi- 
dium  eft  3.  diuifo  igitur  14/per  3.  —  exic 
4.  &  nihil  fupereft  :  igitur  termini  funt 
quanquam  idem  eflet  fidupiares  14.  fit  28. 
diuide  per  7.  nihil  fupereft  :  igitur  termini 
funt  impares ,  fi  autem  aliquod  fuper  elfet 
eflent  pares  ,  vt  in  o&auo  modo  demo  1 . 
a  1 5 .  fic  1 4.  aggregatum  differentiarum  eft 
6.  duplo  14,  fit  18.  diuido  per  6.  fuperfunt 
4.  igitur  termini  funt  pares.  2. 

4  Ex  hac  habetur  numerus  terminorum 
habito  primo  ,  &  vltimo  &  progreflione, 
vide  fi  termini  fint  impares  per  Terciam  re- 
gulam  exime  Primum  ab  vltimo ,  &  refi- 
duum  dupla,  &  diuide  per  aggregatum  dif- 
ferentix  ,  exeunti  adde.  1.  quod  fit  eft  nu- 
merus  terminorum  3  veluti  in  vndecimo  3 . 
ex  17.  fit  14.  quiatermini 

funt  impaves  ex  tertia  re-  .3.5,10.12.17. 
gula,  duplo  igitur  14.  ftt 
28.  diuido  per  aggregatum  differemiarum 
quod  eft  7.  exit  4.  addo  vnitatem  fiunt  ^. 
termini.  Si  vero  termini  per  Tertiam  inue- 
niuntur  pares  exime  primam  differentia  ab 
vltimo  termino  habebis  penultimam  &  ter- 
minos  irnpares,quare  per  hanc  regulam  nu- 
merum  terminorum  ,  quibus  ,  vnitate  ad- 
dita  „confurgunt  omnes 
termini  ,  veluti  exem-  1.  3. 7. 5?. 13. 15. 
plum  in  octauo  modo  exi- 
mo  Primam  diffcrentiam  ab  vlcimo  lit  1 3. 
terminus  peuultimus,  quare  per  prseceden- 
tem  cermini  funt  quinque  ,  igitur  addito  vl- 
timo  ,  fient  termini  fex. 

5  Ex  hac  habetur  per  numerum  termino- 
rum  ,  &  differentiam ,  &  Primum  termi- 
num,  vltimus  terminus  :  quod  ficapparet: 
fi  fuerint  impares  ,  detrahe  vnitatem  :  & 
jreliquum  duc  in  dimidium  differentiarum, 
&  exeunti  addaturTerminus  primus  &con- 
flabitur  vltimus  :  in  pari  ver6  deducH  pri- 
ma  differentia  operaberis  vt  fupra  :  vltimo 
inuento  penultimo  termino ,  addes  differen- 
tiam  fecundi  ad  primum  terminum ,  &  con- 
flabitur  vltimus  terminus ,  exemplum  patet 
reguia;  quartae  Yel  bretiius  loco  primi  ter- 
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mini&  diffevcciae  addes  Secundu  terminum, 
&  locode  1.  &  1,  exime  2.  6V  fic  ita  impari 
detrahe  1  ,  &  adde  primum  terminum,at 
in  pari  detrahe  2.  &  adde  - 
fecundum  terminum  e- 
xemplum  in  vndecimode- 
duco  i,k  5.fit4.dimidiumdifferentiarum  eft 
3.  -fj  duc  in  4.  fit  14.  addo  primum  term'- 
num  fit  vltimus  17.  in  o&auo  autcm  modo 
termini  funt  6.  eximo  2- 
fiunt  4.  duco  indimidium 
differentiarum  quod  eft  3. 
fit  1 2.  addo  Secundum  terminum  fit  1 5.  pro 
vltimo  termino. 

Pro  Nono  &  decimo  modo  deme  vnita-  ^ 
tem  a  numero  terminorum ,  &  difce  diffe- 
rentiam  auctionaiem  maximam  cui  adde 
minorem  difleremiam  &  dimidia  ,  &  duc 
in  rcfiduum  terminorum  dempta  vnitate, 
&  conlurget  vltimus  ter- 
minusaddicoprimoexem-    1.2. 4.7.1 1.16, 
plum  in  nono  modo  diffe- 
rencia  maxima  eft  5.  addo  minimam  qua: 
eft  1.  fit  6.  dimidium  eft  ^.numerus  termi- 
eft  6.  deduc  1.  fit  5.  duc  in  3.  fit  15.  adde 
primum  terminum  fit  \6.  vltimus  quave  fi- 
militer  in  duodecimo  minor  differentia  eft 
1.  maior  4.  adde  fiunt  5. 
dimidium  2.  -f-  duc  in  4.    3.  4.  6.  9.  1 3. 
quieft  numerus  termino- 
rum  vnicate  dempta  fit  10.  addo  j.privnum 
terminum  fit  13. 

Inhoc  modo  vkima  differentia  inuenitur  ' 
denapta  vnitate  a  numero  terminorum  ,  Sc 
cognita  prima  differencia  per  primum  mo- 
durn  fcietur  vltima  ,  nam  difrerentia;  illa? 
funt  vei  ex  fepitmo  ,  vel  decimo  modo: 
quare  per  primam  &  fecundam  regulam 
operaberis. 

Per  hoc  patet  conuerfum  fextx  regula? ,  8 
nam  habitis  proprio  5c  vltimo  termino ,  & 
modo  progreflionis  :  facile  erit  inuenire  ter- 
minorum  numerum  ,  nam  dedtices  pri- 
tnum  ccrminum  ab  vltimo ,  &  refiduum  fi 
diuiferis  per  dimidium  differentiarum  prima; 
ac  vltimas  exibit  numerus  terminorum 
dempto  vno  ,  aut  fi  diuiferis  per  numerum 
terminorum  dempto  vno ,  exibit  dimidium 
differentiarum  ,  quo  dnplicato  fi  ab  eo 
dempferis  primam  differentiam ,  fiet  vltt- 
ma  exemplo  non  indignes  in  tam  clara  re. 

In  hoc  etiam  inuenies  maximam  diffe-  9 
rentiam  alio  modo ,  fubtrahe  minorem  ter- 
minumde  maiore  3  refiduum  eft  ag-ereoaul 
difrerentiarum  ,  &  prima  differetitia  cft  pri- 
mus  terminus  talis  progreflionis  ,  &  prima 
differentia  eft  additio  talis  progreflionis : 
igitur  per  primam  regulam  fcies  maximam 
diffcrentiam. 

At  fi  Yltimus  terminus  non  fit  notus ,  fed  1 0 
tantum  numerus  terminorum  ,  fcies  diffe- 
rentiam  per  primam  fub  duda  vnitate  vt 
dixi  ,  exemplum  termini  fiutj  fex  auclio  fic 
per  vnitatem  igitur  termini  funt  quinque 
auwti  per  vnitatem  ,  quare  per  primam  no- 
tus  eft  maximus  terminus  ,  &c  hic  eft  ma- 
xima  differentia. 

Ex  his  habecur  fumma  omniura  termi-  n 
norum  in  omni  modo ,  adde  in  fepcimo  & 
decimo  modo  minorem  tc^mumm  maiori, 
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ic  quod  tic  ducas  indimnLu.n  .eiminorum , 
exemplum.  3.  4.  5.  6.7.  S-primuscum 
vltimo  facic.  1 1  •  , 
duc  in  3.  qui  eft  .3.4.5.6.7.8. 
dimidium  termi- 
noiioruni  fit  33. 
pro  aggregaro  , 
fimilitcr  2.  5.  8. 
11.  14. 17.  iungc 
fiunc  ip.ducin  3. 
fit  57.  nam  ccr- 
mini  eranc  6.  di- 
midiumeorum  3. 
eadcm  rcgula  ce- 
ncc  in  occauo  & 
vndecimo  (1  ccr- 
mini  fint  pares  a- 
Iiccr  l\  imparcs 
linc  demc  pri- 
mum ,  &operare 
cum  reliquis  eo~ 
dem  modo  :  poft 
adde  primum  ve- 
luti.  3. 5.  10.  iz. 
17.19.  x^.demp- 
to  primo  fic.  5. 
minimus  addicus 
ad  14.  fir  ip.duc 
in  dimidtum  ccr- 

mmorum  quodeft 

3.  fu  87-addc  pi > 

mum  fit  90.  pco 

aggrcgato. 
U     Pro  nono  & 

duodccimo  mo- 

do  ,  deme  a  nu- 

mero  cecminorum 

l.reiiduum  diuide 

per  ^.exeunti  ad- 

de  1 .  hoc  dua:  in 

aggrcgacum  vlti- 

mx  ditictc::::.r 

cum   fua  pro- 

greflione  prcdu- 

<fto  1  addc  quod 

fit  cx  primo  tcrmino  in  numerum  termino- 
rum  ,  qucd  conflatur  eft  fumma.  exem- 
plum.  3.7.  1  5.  .17.  43-  <>J  87-  cerminifunt 
7  dcmo  a.  fiunt  5.  diuido  per  3.  exeunt 
1.  —  addo  1.  fiunt  x  -7  :  duco  in  fummam 
dirirrcntiarum   habicam  per  vndecimam 
rcguiam  qusr  cft  84.  fic  214.  duco  eciam 
primum  terminumquicft  3.in  7-fit  2i.nam 
7.  erac  numerus  ccrminorum,addo  igitur  1 1 . 
ad  2 14.  fic  245. 
1 3     Ec  his  habetur  fumpco  numcro  termino- 
rum  Sc  aggcegaco  vlcimus  terminus  in  fe- 
pcimo  cc  decnno  modo  diuide  igicur  aggte- 
gatum  per  dimidium  numcri  tcrminorum, 
oc  ab  excunce  dcme  primum  tcrmintim, 
remancbic  vltimus.  Idem  in  oftauo  &  vn- 
dccimo  modo  cum  pares  fucrint ,  (i  impa- 
rcs  decrahe  primum  cerminum  ab  aggrcga- 
to  ,  &  rcliduum  diuide  per  ninnerum  ter- 
minomm  minus  vnitacc  ,  quod  exic  dupla, 
&  a  produ&Q  aufer  fccundum  ccrminum  , 
refiduum  cft  vlcimus  cermmus ,  Excmplum 
ijz-  lic  aggregacum  ccnnini  vero  7.  minor 
cerminus  3.  deduco  ex  90.  fic  87.  diuido 
per     &  eft  dimidium  cerminorum  fit  29. 
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deduco  lecnndum  urminum  qd  fuit  5.  re- 
manet  vlcimus  24.  eft  atuem  3.  dimidium 
terminorum  q  11  fuerunt  7.  dcmpto  vnovC 
regula  dicit. 

Et  ficut  ex  vndecima  elicitur  duodecima,  x^ 
pro  nono  &  duodecimo  modo  ,  ira  ex  deci- 
matertia  elicicur  quarcadecima  pro  nono  & 
duodecimo  modo. 

Et  vniucrfaliter  cum  fuerint  5.  termini 
vidciicet  au&io :  numerus  terminorum  :  mi- 
nor  ccrminus :  &  maximus,  &  aggtegattim.F 
ctim  funt  j  ex  hisnoti ,  qualefcunque  fm/> 
cognofcencur  reliqui  duo  ignoti  ,  in  quoUV 
bcc  modorum. 

Ec  ex  his  habemusconuerfus  duodecimae  l° 
regulx,  cognica  enim  suma  &  difFerentiama- 
xima,  &  terminominorehabcbimusniime- 
rumcerminorum,  fi  eciam  habuerimus  ma- 
iore  ,  deduc  igitur  ex  vlcima  difterentia  vni- 
tacem  ,  reliduum  diuide  per  ^.exeunti  adde 
vnitacem  pet  hoc  cocum  mulciplica  maiorem 
terminum  dempto  minore  *&  quod  fit  de- 
traheex  fumma  ,  refiduum  diuide  per  ter- 
minum  minarem  s  quod  exiC  cft  numerus 
tcrminorum  ,  &  efl:  Excmplum  fit  minor 
terminus  4.  maior  32.  difTcrentia  maior  7. 
aggregatum  it6.  progreflio  in  nono  Yel 
duodecimo  modo  decraho  1.  ex7.fic  6.  diai- 
do  per  3.  exit  2.  addo  1.  fic  5.  demo  ex  3*. 
maiorc  minorem  cerminum  qui  elr^.  fit  iL 
duco  in  j.  tic  84.  domo  cx  n^.  fic  52.  di» 
uido  pcr  terminum  primum  qui  eft  4  exic  8. 
pumerus  cerminoram  erac  igicur  progreffio 
calis.  4.  f.  7.  to.  14-  19.  25.  3  2.  &c  ita  in 
ifta  4.  8.  1 3.  19.  16.  34.  vci  in  hac  5.  6,  8. 
II.  ij.  20.  16.  33-  41-  50* 

Et  cum  Fuerint.  6.  termini ,  vtpote,  ma-  l* 
xima  ditferentia ,  &  aud/tio  ipfa  ,  &  termi- 
nus  minor  &  maior  :  &  numerus  termino- 
ritm,  &  aggregatum  :  &  ex  his  3.  cogmci» 
&  reliqui  incognici  -  cognofcentur  incogniti 
facla  pofitione  termini  vnius  ex  incognitis 
pcr  rc  &  operare  per  algebra  >  &  peruenics 
ad  cognitionem  Excmplum  cerminorum  vt 
5.  4.  6.  9.  13.  18.  24.  31.  39.  primus  ter- 
mlnus  eft.  3.  auclio.  1.  maxima  differentia 
8.  numerus  terminorum  9.  nam  femper  au- 
dio  ducca  in  numerum  tcrminorum  deduclsl 
vnicate  :  producicur  maximam  dirTcrentiam 
vndc  cllec  dcdudti  differencia,  vcl  diuifa  per 
audrionem  *  quod  exit  addita  vnitate  pro- 
ducit  numcrum  terminorum  :  igitur  dedudt^ 
vnicace  ex  numero  terminorum ,  &  diuis^ 
maxima  difrerencia  ,  exibit  aue^tio  ipfa  ,  & 
quantus  terminus ,  eft  autem  maximus  39. 
fextus  eft  aggregatum  vt  1 47.  &  hi  inue- 
niuntur  in  nono  &  duodecimo  modo  ,  in 
aliis  autem  funt  tancum.  5.  termini  quo- 
niam  aa&io  non  difterc  a  maxima  differen- 
ciaquare&c. 

Pro  primo  &  quarto  modo ,  cum  diuiferis  1 8 
terminum  maximum  per  minimum ,  quod 
exit  quali  ordine  eft  fuxprogreflionis  deno- 
minatorum  talis  eft  numerus  figuravum  , 
Exemplum  in  primo  mo- 
do  diuido  32.  per  ^.  exic  1.2.4.8.1^.52. 
3  2  qui  in  ordine  duplae 
eft  ce.  cu.  &  eft  fexta  figura  ex  pofitis  in 
fine  primi  capituli  de  1 1.  quare  cermini  fue- 
re  6. 

Per 
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Per  oppofitum  habes  terminum  maiorem 
vt  in  quarto  mocb  terminifunc  j.&  Figura. 
5.  ex  iliiseft  ce.  ce.  igitur 
cum  ce.  ce.  in  tripla  pro-    39.27.  81.244. 
portione  fit  81 .  duc  8 1.  in 
miuimum  terminum  qui  fuic  3.  confurgit 
243.  qui  eft  terminus  maior. 
T9     Pro  iecundo  cV  qnintoconfidera  terminos 
impares  ,  aliter  dimitte  primum  &  reduces 
ambas  proportiones  ad  Figuram  numeii  ter- 
minorum ,  Sc  diuide  maximum  terminum 
jer  ambo  ,  Sc  exeuntia  multiplicabis  in- 
Uxem  &  radix  eft  in  denominatione  termi- 
ni. 

Exemplum  in  quinto  modo  dupla  &c  tri- 
plafint  prini£E  proportiones  terminus  maior 
eft  108.  duco  in  fe  fiunt 
1 16&4.  quadra  terminum  3.£.i  8.3  6.108. 
minorem  fit  9.  diuide 
116^4.  exic  1  zy6.  Radix  eft  36".  dnc  2.  per 
quintam  Figuram,  Sc  3.  fimiliter  ,  ex  vno 
aduer.ic  16.  ex  altero  Si.in  quorum  medio 
propcrtionaliter  cadic  j^.igkur  terminifunt 
5.  afumenda  eft  enim  propinquitas  per 
jequalem  multiplicationem  dupla.*  Sc  tripke 
in  oenominationibus. 

?ro  conuerfo  ambas  proportiones  deduces 
adFiguramfui  cermmi ,  Sc  producta  duc  in 
nunorem  terminum  ,  &prodeuntia  inuicem 
jadix  autem  cotius  ,  eft  terminus  maior. 

Exempluin  fecundo  modo  duco  dupla  &c 
triplara  in  quintam  denominationem.fit  16. 
&  81.  duco  vtrumque  in 
primum  terminum  fiunt    1.2. 6. 12. 36.72. 
32  ,  &€  162.  duco  inui- 
cem  fit  j 1  84.  Radix  eft  i7- 
1     Pro  tertio  Sc  fexto  modo  >  per  primam 
regulam  habes  dirTerentiam  denominatio- 
num  a  prima  ad  vlcimam ,  Sc  omnes  inui- 
cem  multiplica  ,  deinde  cotum  per  mino- 
rem  terminum,  quod  prouenic  eft  enim  ma- 
ximus     cerminus.    Exemplum   in  tertio 
modo.  2.  3.  4.  5.  6.  ductas  inuicem  faciunt 
720.  &  in  primum  cerminum  idem  ,  quare 
maximus  terminus  eft  720. 

ii  Conuerfum  habes  diuidendo  maximum, 
per  minimum  ,  &  quod  exic  fuccelTiue  per 
differentias  vfque  ad  vnitatem.  Exemplum. 
2.  6.  30.  210.  1850.  diuide  per  2.  exit 
545.  hunc  per  primam  proportionem  exit 
315.  hunc  per  5.  exic  63.  hunc  per  7.  exit 
9.  diuide  9.  per  9.  exic  vnitas  proportiones 
igitur  4.  &  termini  j. 

*3  In  primo  modo  Sc  quarto  volens  inue- 
4  nife  aggtegatum ,  minus  ex  maiore  detra- 
he  ,  Sc  refiduum  diuide  per .  1.  m.  deno- 
minatione ,  quod  exit  adde  maiori  termino, 
quod  conflacur  :  eft  aggregacnm.  Exem- 
plum.  3.  de  81  :  eft  78. 
diuideper  2.exit  39. adde  3-9.27.  81. 
ad8i.  .fic  120.  &  in  fex-  16.24.36^4.81. 
quaaltera  incer  1 6.  8c  8 1 . 
deduc  16.  ex  81 .  fit  65.  duc  in  fexquialte- 
ram  quae  fic  fcribitur  -f  fic  decra&a  vni- 
tace  -fquare  fic  130.  adde  ad  81.  fit  211. 
aggregatum. 

2  4  In  fecundo  &c  quinto  modo  multiplica 
differentiam  vnam  per  aliam  ,  a  producto 
aufer.  1.  &  cum  hoc  refiduum  maximi  de- 
tradto  minore  diuide  ,  &  quod  exit  multi- 


plica  per  primam  difTerentiam  addita  vni- 

tate  fiue  fit  maior  fiue  minor  ,  &  totum  ad- 

de  primo  termino,&  hoc  vbi  termini  finc 

impares  &  proportio  multiplex.  Exemplum 

in  cafn  3.  de  108.  fit  ioj. 

duc  3.111  2.  fit  6.  deduc.    3.6.1  8.35.108. 

I.  fit  5.  diuide  105.  exit 

21.  prima  differentia  denominata  fuit  a  1. 

fic  addica  vnicace  j*duc  in  21.  fit  ^^.adde 

ad  108.  fit  aggregatum  171. 

In  non  multipiici,  autem  imparibus  exi-  *J 
ftentibus  terminis  ,  tres  inuenias  eiufdem 
proportionis  numeros  minimos  ,  &  minore 
a  maiore  detra&o.  In  qua  proportione  fe 
habec  aggvegatum  ex  duobus  maioribus, 
adr  efiduum.ln  eadem  proportione  fehabent 
quocquoc  ali)  ad  [uum  refiduum. 

Exemplum  3.  4.  j.  in  proportionibus 
fexquicercia  &  fexquiquarca  funt  minimi. 
fubtraho  3.  a  5.  fic  2.  maiores  fuere  4.  & 
5.  qui  aggregati  func  9.  in  qua  igitur  pro- 
portione  eft  9.  ad  2.  in  eadem  eric  aggre- 
gacum  totu  dempto  minore  termino  ad  re- 
hduum  maioris  dempto 
minore  fi  igitur  vt  velim  1S.24.30.40.50. 
fcire  aggregatum  progref- 
fionis  quam  vides  deduco  vt  djxi  in  -f  fit 
144.  terminum  minorem  fit  161.  aggrega- 
tum  }  &  hoc  in  terminis  imparibus  ,  cum 
verofuerint  paresfciuifti  cerminum  primum 
efle  detrahendum  ,  deinde  operaberis  per 
regulas  fuprafcriptas,vlumo  addes  jpfum  2>c 
habebis  aggregatum . 

In  progreflione  quadratorum  ,  accipe  du-  2^ 
plum  terminorum  &  adde  vnitatem  ,  &  di- 
uideper  3.  &  quod  exic  mulciplica  per  fum- 
mam  progreilionis. 

Exemplum  volo  quadrata  ad  10. 
duplica  fit  20.  adde  1.  fit  21.  diuide  1 
per  3.  exit7.  duc  in  55.  quod  eft  4 
aggregacum  progreffionis  ad   10.  9 
exit  385.  qui  eft  numerus  fiimmae.  16 

In  cubicis  autcm  numero  termi-     25    2  7 
norum  adde  1.  Sc  quadra  icerum  di-  36 
midium  terminorum  in  fe  ,  Sc  duc  49 
vnu  per  aliud  :  quod  exit  eft  fumma.  64 
Exemplu  volo  fummam  cuborum  ad    8 1 
10.  addo  1.  fic  ir.  quadro  fic  121.  100. 
diuido  10.  fit  5.  quadratum  eius  eft 
2 5 .duco  in  1 2 1  .fit  3 02  J .  per  fuam :  hae  dua: 
regular  fueruc  fratris  Luca:  optimi  Arithme- 
tici  plures  alias  adiicere  potuiife ,  fcd  fuffi- 
ciunt       volentibus^  operari ,  cum  intelle- 
xerint  femper  tria  cognita  prafupponi  de- 
bcre  ,  reliqua  quas  vel  duo  funt  vel  tria  ex 
his  inquiri  oporcere. 


Capvt  XXVIII. 

De  Frogreponefraclorum. 

IN  fradlis  non  eft  progrefllo  Arithmetica 
quia  nec  aequalis  exceifus ,  nam  -f  exce- 
di}  T>  In  ih  :  &  T  excedic-f ,  In  :  & 
T  excedit  -f .  In  ~  :  ifti  exceiliis  nedum 
non  funt  squaJes  fed  nec  in  aequali  excef- 
fu ,  aut  proportione  ,  nam  proportio  ff  , 
ad  ,  eftdupla  proportio  ,  ~-3  ad  '  eft 
minor  dupla. 

In 


De  P  r  ogreifione  Surdorum.     3  7 
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Jn  proportione  Geometr.ca  ,  eft  progrei- 
f'ovtriTK-TT^lcadtf  alii^regula 
cft  vt  ducas  minorem  terminum  m  Maio- 
rcm  ,  &  fummas  proportionem  fecundum 
totum  ,  veluti  f  \-  \-  r*  duc  3.  in  24.  ^ 
72.  erunt  igitur  operationes  veluti  m  Inte- 
gris  ex  T  1  excepto  quod  minot  in  denomi- 
jutionc  «ft  maximus  tcrminus  &  c  con- 
uerio  :  veluti  volo  aggregatum  ptardiclro- 
rum  ftaftorumper  vigcfiinamprimam  regu- 
lam  prxccdeiuis  capituli ,  detraho  j.de  24. 
ht  2 1 .  denominatio  erat  per  2.nam  erat  fub 
dupla  detrahc  1. 6t  i.duc  in  ai.fij  2  '-a<ide 
24-fit  45-&  ita  funt  T ,  videhcet-r. 


Capvt  XXIX. 

Ve  Progrefione  Surdofum. 

INfurdisautem  non  datur  progrcflio  ge- 
neralis  Avithmetica  ,  nam  maiorem  pro- 
portionem  habct  1u.12.ad  gt.  n.quam 
i  j.ad  iv.  1 1.  tam  in  exceflu ,  quam  in  pro- 
portionc  i  igitur  nulla  ratio  dari  potcft  in 
talibus  quantum  ad  progrcflionem  Arith- 
mcticam. 

In  Gcometricis  autem  datur  ,  nam  ex 
dccwukptima  fcxti,cum  fit  proportio  qua- 
drau  ad  quadratum  ,  veluti  iateris  ad  latus 
duplicit-  igitur  cum  quadratorum  fit  pro- 

poitio  continua  ,  ctit  &  radicum  igiturra- 
diic*  4  S.fSnm  commuxproportionalcs,  In 
Jus  autcm  oportct opcrari  per quadiata  dum- 
modo  caute  opcreris  &  lequetur  inucntio 
ignotorum  cx  notis  per  capitulum  vigeh- 
mumleptimum  veluti.  16.  24.  3^-  54-  81. 
cognita  ptoportione  fcicmus  numerum  ter- 
minorum,  &cx  hismaiorcm  terminum,  & 
ex  his  foam  radiccm  ,  vcl  operabnnur  per 
algebram,nam  qualis  eft  proportto  cen- 
iuum  in  ccnfibus  ,  tahs  eritradicum  dimi- 
diata  in  radicibus ,  vcluti  4.  j6.3i4.Cunt  in 
proportionc  nonupla  ,  lguur  radicum  pro- 
portio  eft  tripla ,  properuo  etiam  aggrcga- 

pet  aigeora 

y  t  1  3  -  ad  2  * 

In  dillindis  autcm  ligatis  vel  vniucruli- 
bus  non  cft  opcratio  nili  per  quadrata  illa- 
rum  ,  verum  non  indigcmus  aliis  rcgulis, 
fed  tantinn  cautclla  in  opcrando. 


C  A  P  V  T  XXX. 
Ve  ?ro?reftonc  dcnominntionum. 

NOndinvrc  progreflio  vnius  denomina- 
tionis  quahfcunque  fit  a  ptogreflione 
numeri ,  vcluti  i.co.  2.co.  3.C0. 4-co.eft  ve- 
Iuci.i.a.3.4.  &  1.C0.2.C0.4.CO.  8-co.veluti. 
1.I2.4.  8.  igiturrcgube  ^7.  capituli  inhoc 
tibi  plenx  infcruiunt ,  quod  linon  vna  fit 
dcnominatio  augmentum  tamen  xquale 
adhuc  lutficic ,  veluti  i.ce.p.z.co.  2.ce.p  3- 
co.5.ce.p,4.co.  &  fic  deinceps  ,  operare 
diilinguendoccnfus  a  radicibus  ,  vnicuique 
vcr6  eorum.propria  progreflionem  inuemes. 
Quod  fi  progreflioiit  permutatis  denomi- 
Tom.  1  V. 


nationibns  veluti  i.co.  i.ce.  i.cu.  i.ce.  ce. 
atque  eo  modo :  tunc  eft  in  genere  geome- 
tricarum  &  vltra,tres  tetminosarquationoa 
nifi  compofita  aduenit  cx  terminis  conftans 
continu*  proportionalibus,  quod  fi  ponatur 
au&io  in  numero&  denominatione ,  tune 
erit  Geomctrica  &  Arithmetica  mixta  veluti 
1  co  2.ce.3.cu.4.ce.ce.tuncdifficihseftqu„- 
ftio.  Quod  fi  auftio  eft  per  denominationes, 
&  numeros,  Geomettica  ,  tunc  facihoreft 
inucntio  veluti  1  .co.  2.  ce.4.  cu.  8.ce.  ce.  in 
cunftis  autem  his  iuuat  vltimum  terminum 
diuidere  per  primum  ,  aut  fubtrahere  vt  in 
Arithmetica  ,  &  operariin  Geometnca  pec 
fuas  regulasvt  in  vigefimofeptimocapitulo 
a  decimafeptima  ad  vigefimamfeptimam 
regulam  ,  &  in  Arithraetica  vlque  ad  deci- 
mam  feptimamxeguUm :  &  ponamus  exem- 
phim  lcue  ,  quidam  ambuiauit  i.co.  &  z< 
co.  &  3.C0.&  4-co.  &  S-co.  &  i«  totum  am- 
bulauitmiharia  ipo.fequitur  enimvt  am- 
bulauent  cx  regulis  primis  15.  cp.  cumigi- 
tur  diuiferimus  100.  per  15.  exeunt^.-p 
quare  ambulauit  prima  die  miliana6T  :& 
fccundatant<v>  pius ,  &  fit  m  finem  &  ahus 
arobuiauit  priini  die  1.  eo.  lecunda  die  2.. 
cctertia  die  4.cu.  igitur  Gponatuf  aquale 
loo.co.fient  99.a:qualia  i.co.  p.^.ce.  qua- 
re  ce.&  -  co.aequantut  24T:  fequereatqua- 
tioncm  cx  capitulo  fuo  ,  &  habebis  va b- 
rem  rci,quod  li  t  co.  co.  ponunt  nobis  valo- 
rem  talem  quid  ponet  100.  In  nuroeris  & 
tuuc  babebis  a:quationem  in  4.  termims 
numero,radice,ccnfu,  cubo. 


-  -|t  vt  9j.  ad  l.cum  veroreduxeiis 
n  inuenies  prcportionem  radicu 


C  A  P  v  t  XXXI. 

Vc feftem  oferatknibm  qu&  funt  ex 
integw  &  frattti. 

CVm  numeraror  numeri  fracli  eft  ma-  i 
ior  denominatpre ,  numerus  illeinte- 
gra  conrinet  :  veiuti  tunc  igitur  fi  di- 
uiferis  numeratorem  per  denommatorem 
exicns  eft  numerus  aequiualens  fradioni  illi 
quodfupereft  fra6liones, veluri  2  5  3-pci  60. 

cxit2.&7;.  . 

Numeri  integri  cum  fraftis  eommileen-  1 
tur ,  vcl  quoniam  vnus  eft  intcger  &  alius 
fractio  :  vel  vnus  integer  &  fradio  ,  &  ahus 
fiaaicvel  vnus  integer  &  fraaio  ,  reiTquus 
intcger  vel  vnus  integer  &  fraclip,  fimiliter 
&  reliquus :  &  fic  funt  modi  4. 

Cum  integrum  fimplicem  cum  frado  j 
fimplicinumerare  vis  vel  denominare,  potis 
jllud  duobus  modis  eflicere-.primo  per  adiun- 
ctionem  vt  23.  ~  fecundo  reducendo  intc- 
grum  adfra£honem,hoc  autem  fit  ducendo 
dcnominatore  in  integrum  &  inluper  ad- 
dendo  numeratorem  ,  fraaionis,&  totu  po- 
netur  pro  numeratore.denominator  autem 
roanebit  idem,  vt  in  exemplo  fuperiore  duco 
19.in23.fit  4  37-  addo7.fit  444-tubtbaio 
denominatorem  het  ^  quae  fraftio  atqui- 

pollet  2  5.  75.  c 

His  vifis  omnes  operafiones  qua  nunt 
inter  frados  ,  &  mixtos  ,  aut  integros , 
polIuntneri,velfeparat_:vt  ducendo  fraclum 

m  integrum  ,  &  P°ft  U>  fa&*™>  vel  e 
n  D  con 
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conuerfo  :  ica  etiam  de  diuifione  ,  exce- 
pto  quod  diuifio  reddicur  difficiiis  s  nifi 
fiac  reduclio  ad  eandem  naturam.  veluci  du- 
co  15).  in  i$.~:pottam  ducere  19.  in  23. 
Sc  fit  437.  deinde  duco  i9.  in  fj ,  &  fiunc 
7.  totum  igitur  fiet  444.  integra  .•  &  poile- 
mus  etiam  deducere  23.  -^-ad  fracldonem 
vnam  &  fiunn  m  vt  dixi  deinde  ducere  per 
capitulum  fuumin  i9.integra5  deindepro- 
duftum  diuidere  per  denominatorem  ,  qui 
etiam  eft  19.  &  exibunt  etiam  444.  inte- 
gra.  ' 

5  Cum  igitur  addere  vis  fra&ionem  ince- 
gro,  reducas  eam  fi  maior  fic  vnitate  per  ca- 
pitulum  prsfens  ad  integra  3  &  addeintegra 
incegris,  &  fimilicer  fraftiones  fraclionibus, 
per  capitnlum  fuum  fi  adfint. 

6  -  Cum  vero  volueris  detrahere  fra&iones  ex 
integris  :  incegra  ex  incegris  detrahe  ,  deiu- 
de  vnitacem  plus  :  &  fubcrahe  numeraCo- 
rem  a 'denominacore  :  &  refiduum  fuperpo- 
ne  denominatori  3  exemplum  volo  detra- 
^ere  z3- ij  ex  47  >  demo  24.  ex  47.  &  re- 
manec  23.fr  demo  7.  ex  19.  Sc  fic  1 2.  igi- 
tur  refiduum  eft 23.  ,  quod  fi  vcrinque  fra- 
&10  adfit  primo  deme  vnam  ex  alia  }  per 
iuum  capitulum  ,  quod  finon  potes  refolue 
vnitacem  in  fra&iones  ,  &  cam  adde  nume- 
ro  fubcrahendo  deinde  operare  per  fua  capi- 
tulafimplicia  :  exemplum  17.  Sc  '±ex  24-^, 
deducas  exf  remanenc^,  8c\ 7. ex  24. 
fiunc  7.  Vc  igicur  femper  fcias  qux  duarum 
fradcionum  ficmaior ,  ducesdenominacorem 
vnius  in  alcerius  nuineracorem  in  crucem, 
&  cuiusfueric  produdcumex  numeracore  ma- 

JL      Y  ,J 
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prafens ,  fi  ramcn  diuifor  non  contineac  fra- 
ftiones  ,  operare  per  incegra  tancum.Exem- 
plum  primi  volo  diutdere  27.-^  per  7.  — 5  de- 
duco  ad  fradtiones  fiunc  pro  diuidendo  ~  l  & 
pro  dimfore  &  diuido  igitur  -|  per  *-%  & 
"c  —^l  r^duco  ad  integra  fiunc  3.  tk.  ~  vel 
fchiiando  3.  &  Siaucem  denominato- 
rem  diuiforis  in  diuidcndum  &  diuiferis  per 
numeracorem  exibitexiensfic  exemplum  vo- 
lodiuidere  17.  perf-  duco  17.  in  7.  fic  1  i9. 
diuido  per  5.  exk-25.  r  icavolodiuidere  17.' 
per  3.  -f  reduco  ad  fradlionem  diuiforem 
fit^fduco  igicur  j.  in  17.  fit  85.  diuido  per 
1 9 .  exit  4.  fj  &  ita  in  ommbus. 

Radicum  extracliones  fiunt  vt  in  integris 
progreflioncs  reducendo  advnum  denomi- 
nacorem. 

Cum  ver6  reduftio  fa&a  fueric  vt  fint 
omnes  frattiones  mulcipiica  per  capiculum 
fuum  deinde  reduces  ad  incegra  vc  inpra- 
fenci. 


Capvt  XXXII, 

De  Integris  & firdis  mixtis. 

OPeratio  fua  difta  euSeftenim  vt  in  nu- 
meris  ligatis  quoniam  faepius  inte- 
gros  continent  propterea  non  eft  alia  opera- 
tio  a  furdis  quod  fi  times  aliquando  operavi 
reduc  integrum  ad  nacuram  furdi  veluci  vo- 
lo  reducere  7.  inj^.  L.p.p.  5.  operacio etiam 
fana  eftdeducendo  7.  in  fe  fiec  ^.49.  dedu- 
cenda  in     L.  s>.p.  5. 
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ius ,  fradcio  illaeft  maior  ,  veluci  5.  in  19. 

facic  95.  &  eft  maiufquam  7.  in  13.  igi- 
tur  -f  eft  plufquam^  :  fit  igitur  vt  velis  de- 
ducere  1 3 ex  20.^  conftatexregulapro- 
dicla  quod  .-f  eft  maiufquam  ^  :  quare  adde 
ad  1 3.  &  —  vnitacem  fiet  14.  —  :  deindeiun- 
ge  numeratorem  de  J|  denominatori  ,  fiet 
numerator  fradtionis     igicur  deduces  1 4. 

f    20.  ~r :  per  capicula  fua  &  remanebunt 

167 


Capvt.  XXXIII. 

Ve  Jntegris  &  denomhmtis. 

Vmeriincegrinon  vaviancnaturam  de- 
1>I  nominatoriim  ideo  operatioeorum  eft 
inomnibus  per  capicula  numerorum  fimpii- 
cium  adueniencia  aucem  manenc  in  fuis  de- 
nominatiombus  in  quibus  eranc  piius  vc  3. 
in  7.  cu. p.  5.  ce.  m.  ^.facic  2 1 .  cu. p.  1 5.  Ce. 
rh.  21. 


6. 


ifis 


7     In  mulciplicatione  aucem  duces  incegrum 
per  numeracorem,  &  cotum  diuidesper  de- 


3.  m 


nominacorem  y  veluci  23.  in  —  :  duc 
23.  fit  69.  diuide  per  7.  exit  9.  -f  &  fi  ad 
fint  fradtionesmultiplicapoftmodum  fradtio- 
nem  per  fr^dionem  »  ex-capitulo  fuo  ,  & 
iunge  ,  &  fimiliter  integra  per  integra. 

In  diuifione  autem  conuenientius  eft  vt 
redycas  omnia  ad  fuas  fracliones  per  capitu- 
lum  prafens  a  deinde  diuides  per  diuiforem 
per  Capuc  20.  exiens  aucem  reduces  ad  in- 
cegra  fi  maius  fic  vnicate  per  capitiilum 


Capvt  XXXIV. 

T>e    TraBis  T>enommMQYibu6 
mifcendis. 

V.  Terqne  eorum  indicac  vt  reducacur  ad 
incegra,  verum  infurdis  necefticas eft 
minor ,  difficultas  maior  ,  in  fradis  aucem 
difUculcas  eft  minor,  8i  neceflkas  maior, 
quare  ob  cemperandum  eft  necelficaci  maxi- 
me  cum  per  hocnon  adueniat  operatio  diffi- 
cilis,  exemplumeft  volodeducere4-  in  — co. 
p.  — cc.  p.7.deducasouTniaperregulam  fra- 
dorum  veluci  in  capiculis  fuis  &  fiec  j-  co. 
p.  —  ce.p.  2.  ~  numeri  ,  qnod  fi  neceflkas 
diuifionis  ce  pollulac  cum  integris  admixtis 
fradtionibus  veluti  3.  -f  eft  dimfor  de  4.  co. 
p. }.  ce.omnia  duces  in  7,fit  22.  diuifor ,  de 
28.  co.  p.  2  i.  ce. 

Qu6d 


De  Fra&is  mixtis  cum  Surdis.     3  9 


2     Qu6d  fi  velis  diuidere  i.ce.ce.  p.  64.  per 

1.  ce.nuiltiplica  i.ce.ce.p.&^.in  i.ce  ftunc  1. 
ce.cu.p.o^.ce  diuide  per  numeracotem  qui 
cft  c^.exibit  g  ce.cu.p.i.ce. 

5     Quod  fi  fratlioncs  denominatorum  fint 
roultiplicandx  tunc 

facies  vt  vides  du-   ——  _i_ , 

cendo  numeiatores  r* co-  l'ct'  l'CUt 
inuicem  fiimc  14.  &  ducendo  denominato- 
res  fiunc  i.cu. &  ita  fiunt  i?Cu.  q~od  fi  vo- 
lueris  diuide  r.cc.  per  1.«.  multiplica  in  cru- 
cem  &  fient  &c  eft  prouentus  &  firni- 
liter  in  additione  facies  per  modum  fra&i 
exemplum  volo  addere ad  1.  co.  aptabo 
vt  vides  &  multiplicabo  incrucem  8c  fienc 

2.  in  1.  co.ficnt  2.C0.&  3.111  i.ce.fient  j.ce. 
deindc  i.q..in  i.co.fiunt  i.cu.igitur  additis 


re  7.  per  3.-^-  redaco  3  f  ad  f  fiunt 
f  quadra  1 1 .  fit  1 21.  quadra  3.  fit  cj.di- 
uido  7.  per  121..  exeunt  -f  multiplico  per 
cj.fium  ^7  &  cft  prouentus  talis  diui- 
fionis. 

Pro  aggregatione  &  detractione  talium  4 
habes  tres  modos  aggreganii  primus  eft 
perp.  vt  iungam  f  cum  R:.  7.dicam  fy.f* 
p  -f  alius  modus  eftperviam  incruciatio- 
nisvtfi-f^.  3^.cum  -j-  Ri.  iungere  velis» 
quadra  omnia  fient  j  de  $6.  &  f  de  $6. 


Rt.  3: 


4 

3^ 


X 


9 

>6 


-tl  y  _i_ 

t,  ce.  _t\.  1.  co. 
1  1L7"  ?  

I.  CO.  __\.  I.  cc. 


3.  ce.pm.  1.  co.  , 


3.  co.  mcn.i.  cc. 


j.  ce.p.i.ce. 

3.  ce.eV  2.fienc  ~777_T  &  fimiliter  inde- 
traclione  opcraberis  vt  in  exemplo  a  la- 
tere.  . 


Capyt  XXXV. 

Ve  Fraclis  mixtis  cum  Surdis. 

1  Vm  volueris  duccre  rj.  fimplicem  auc 
V^lig.itam  aut.  D.  auc.  V.  in  fractioncm 
aliqui  tunc  quadra  denominatorem  &  cum 
conltitue  pro  mukiplicatore  in  diuifione  & 
pro  diuiforc  in  mulciplicatione  dcinde  qua- 
dra  numcratorcm  &  mulciplica  in  quadra- 
tum  ^i.  pro  mukiriicacione  aut  diyidcpro 
diuilion-  dcinde  ptouentum  multiplica  auc 
diuidc  per  id  quod  fcruafti  &  Rt.  prouentus 
eft  aducnicns.  Exemplum  volo  diuidere  Rt. 
L.9.  P.i^.per  f  quadrabo  4.fic  16.  qua- 
drabo  3.  fic  9.  quadrabo  Ri.  L.9.  p.  r:.  fic 


16* 


14  jS.Ri- 144.  diuido  per  9.  cxeunt  if  p. 
r:.  1—  multiplico  pcr  itf.Jfuint  23.  f  P.  $i. 

4  S )'  •  T  'gitur  V-  2  3  f  P-  V-  45  5 ;f  ert 
prouentus  talis  diuifionis ,  nam  diuidendo 

rlL-9.  p-  R1.4.  oC  eft  5-perf  exeunt  6f  R:. 

autcm  4  5<;f  eft  2<f  addita  ad  2^f  fit 

44Y  cuius   ^t.  eft  _f  quare  pacet  veri- 

•  tas. 

2  Exemplum  mulciplicationis  :  quadtata 
^iL.vt  priiis  &  fra&ione  vt  fiant  16.  tk  9. 
fac  c  conuerfo  prarcisc  vt  in  diuifione  fcci- 
ciftiducito  9.  in  1  3-p.  144.  pcrmodum  b_. 
V.  vt  prius  fiunt  1 17.  p.  ^i.  1 1664.  diuidc 
hanc  per  \6.  $c  exic  j~  jj,  $£.457-  &  ^i.V. 
77;  p.  JjMf-r^  &  eft  3— cft  quxfitum,  ac- 
cipe  enim  radiccm  45^-  &  eft  6  \  adde 
ad  77-  fiunc;i4f  cuius  iji.eft  5f. 

j     Ec  fi  in  diuifore  vel  mukiplicatore  iint 
incegri  reducas  ad  fradfiones  dcinde  cpe- 
raberis  vt  fupra  exemplum  volo  diuide- 
Tom.  I  F. 


4  9  w 

deinde  multiplica  in  crucem  fumt  4.  &  5J* 
igitur  3ji.  9.  p-  Rt.  4.  eft  talis  additio  tertius 
modus  eft  modus  iungendi  denominationes 
per  modum  iu.V.duccum  fupra  quare. 

In  cxtratftione  aucem  radtcum  in  talibus  $ 
fcias  quod  fi  vtrumque  extremum  habet  Ri* 
tunc  potes  habere  in  denominationibus 
velati  i.ce.p.z.co.p.f  habet  Ei.  vel  poteft 
habere  priroo  intuitu  cjuia  i..&f  habent 
Ri  Et  eft  idemin  furdis 


Capvt  XXXVI. 

~De  Surdis  &  denominatiom&m. 

ADiundlio  fit  per  p.  diminutio  per  m. 
numcratio   per   propria  &  diftin&a 
nomina^  multipHcatio  perreduc5tioncm  fur- 
dortim  ,  ad  fua  quadrata  vtendo  denomina- 
tis  tanquam  numeris  :  &  produdtum  eftde- 
nominatio  illa  vei  qnadratum  eiusfecundum 
quod  oportet.  in  diuifione  operare  per  recsfa^ 
(i  vero  ditiifor  fitdenominatio  fiunt  efimi, 
fiuc  per  iuppofitionem.  Radicura  extradtio 
per  hoc  noinen  radix.  progrellio  vniuerfalis. 
non  dacur  ,  parciculares  autem  ex  fuis  vc- 
gulis  ,  arquationes  ,  &  poficionibus  5  de- 
ducuncur  ex  algebra  pro  capitulo  fcquentia» 
exemplu  mutiplicationisRi.^.in  ^.ce.p-j.co. 
quadra  Rij.ficj.  quadra  4-ce.p.     co.  fiunt 
itf.ce.ce.  p.25.  ce.  &  r:.  D.eorum  du<5la  iti 
3.  vel  vniuerfalis  facit  R  adiccm  dictam  :  fic 
igiturfenfus  indiftind  A  fic      3.  In  16.  ce. 
ce.  p.  25.  ce.  faeit  4^.  Ce.  ce.  p.75 .  ce.quo- 
rurn  radices  funt,  iUud  quod  pvoducitur  ex 
radice  3.  in       ce.  p.  e.  co.  quod  fi  velis 
reducere  ad  7adicem  vnmerfalem  ,  dcduc  in 
prima  mi^itiplicatione  ,  4.  ce.  in  5.  co.  in 
crucem  f  jent       ce.ce.  p.  40.  cu.  p.  25.  ce. 
multipVica  in  3.  fiet  igitur  r:.  V.  L.  48.  ce. 
cc  p„  120.  cu.  p.  75.  ce.  produdlum  iltud, 
&  /ioc  eftidem  radici  diftinclae  48.ce.ce.  p. 
T.jt.  75.  ce.  idco  opcraberis  caute  vt  fccun- 
jam  eundem  modum  fummas  radicem  per 
quem  eft  operatus. 
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Capvt  XXXVII. 

De  Operatione  proportiowtfm. 

>.  trv.c-^l  '  ";k  *'*■*•  /  '-•■.5*1 

1  DRoP0rci°  c^  duarum  quantitatum  eiuf- 
J.  dem  generis  inuicem  certa  ratio  vt 
dixit  Euclidesreft  autem  duplex  acqualitatis 
qua;  fimplex ,  &  inuariabilisfemper  eft  ve- 
luti  5,  ad  5.  &  diametri  ad  diame  trum: 
iiiiequalitatis  duo  funt  generaJrationaleJ& 
irrationale,dicitur  autem  proportio  rationa- 
lis  3  quae  numeris  defignari  poteft  :  vt  7. 
ad  5.  at  irrationalis  qua;  non  poteft  :  vt 
diametri  ad  coftam  :  irrationalis  autem 
funt  duo  gcnera  :  maioris  ,  &  minoris,  ma- 
ioris  vt  diametri  ad  coftam,  minoris  e  con- 
uerfo,funt  autem  linex  de  quibus  loquitur. 
Euclides  (j  binomia,&  totidem  refidua,  duo 
binnedialia  ,  &  duo  refidua  ,  iinea  ma- 
ior  ,  &  minor  ,  potens  in  rationale  &  me- 
diale,  &  potens  in  duo  medialia  ,  cumfuis 
-  refiduis  ,  quare  erunt  22.  &  medialis  ,  &; 
irrarionalis  in  potentia ,  &  irracionalis  in 
actu  tantum ,  &  rationalfc  ,  quarc  omnes 
erunt  26.  linea^  3  de  quibus  in  decimo 
Elementorum  fcriptum  eft  ,  deinde  linea 
diuifa  fecundum  proportionem  habentem 
raedium  &  duo  extrema ,  igitur  cum  fint 
27.  linex  ,  quae  comparantur  fecundum 
proportionem  irrationalem  erunt  16.  pro- 
portiones  fecundum  progreffionem  ab  vna 
incipientes  ,  quare  per  primam  regulam 
27-capituli ,  erunt  proportiones  irrarionales 
5  5 1 .  &  totidem  conuerfa;  3  quare  omncs 
iunt  702. 

2      Rationalium  vero  inajqualium  duo  funt 
genefa  maius  ,  &  minus  maius  vt  8.  ad 
4.  minus  econtra  vt  4.  ad  8.  maioris  au- 
tem  fpecies  funt  quinque  ,tres  fimplices& 
dua;  compofitae ,  minoris   totidem  eis  op- 
pofita:  ,  funt  igitur  maioris  fimplices  mul- 
tiplex  vt  1  2.ad  4.  fuperparticularis  vc  12. 
ad  fj.fuperpartiens  vt  7.  ad j.his  iunguntur 
multiplex  fuperparticularis  vt  i4-ad  5.  his 
opponuntur  fpecies   minoris  inaequalita- 
tis  vt  fubmultiplex  qus  eft  4.  ad  12.  mul- 
tiplici  ,  6c  fubparticularis  vt  9.  ad  12.  & 
fubparciens  vt  j.  ad  7.  &  ita  in  omnibus 
dieitur  multiplex  cum  terminus  tcrminum 
multotiens  continct  &  nihil  vkra  :  fuper- 
particularis  cum  ponionem  vnam  quae  eft 
pars  quota  contenti  vcluti  12.'  continet  9. 
8c  j.quiefttertiapars  de  9.^  fuperpartiens 
cum  continet  partem  qux  non  eft  quota, 
vt7.continet.5.&  2.vltra  qui  non  funt  pars 
proportionalis  de  5.  per  idem  intellige  reli- 
quos  duos  modos  cum  quinque  conuerfis 
veluti  fuperparticns  multiplex ,  eft  cum 
totum  continet  partem  multotiens  ,  &  ylcra 
partem  non  quotam  :  veluti  i4.continet  3. 
quater  ,  &  vltra  hoc  2.  qui  non  funt  pars 
quota  de  3. 
^     Nunjeratio  autem  >in  talibus  fit  quem- 
admodum  in  fractis  fuperponendo  nume- 
rum  numero  veluti  tripla  eft  vt  3.  ad  1.  Sc 
idco  ilc  fcribitur  -J- :  &  ita  fubtripla  e  con- 
uerfo  ,  veluti  1.  ad  y.fic—  :  &  ita  fexqui- 
alcera ,  yc  3-ad  2.1ic-f  a ,  fubfexquialtera  vt 


CapXXXVII. 

2.  ad  j.fic  -y :  ex  his  pro  operationibus  nota 
quinque  regulas. 

Prima  regula  in  quinque  operationibus  4 
quas  funt  numeratio >  multiplicatio  ,  diuifio, 
progreflio ,  &  radieum  extra&io  ,  tam  in  ra- 
tionalibus  quam  irrationalibus  :  operatio 
fit  quemadmodum  in  fraclis  ,  vnde  nume- 
ratio  fiet  Cii^-  -^-  -7-  —  fi^ie  :  arqualitatis ,  du- 
pla,tripla,quadrupla,  &  ficdeinceps  :  multi- 
plicatio  quadruplx  in  quintuplam  fic  — — 
&  ita  reliquis  ,  per  modum  fraclo- 
rum. 

Regula  fecunda  in  additione ,  5i  fubtra-  5 
ctione  ,  diuerfificati  funt  Au&ores  ,  nam 
campanus  ,  &  frater  Lucas  ,  credunt  adii- 
tionem  efle  multiplicationem ,  &  diminu- 
tionem  diuifionem  ,  creduntque  ELiclidem 
hoc  voluille  ,  maxime  cum  dixit  quod  om- 
niurri*  fuperficierum  fimilium,proportio  vnius 
ad  alteram ,  eft  compofita  ex  proportione 
laterum  fiuc  duplicata,  vnde  in  textu  Gracco 
In  vigefima  fexti  dipIafionapoUiit.  Alexan- 
der  autem  achilinus  &  volumnius,  &  alij, 
volunt  eiferem  diftindtam  ,  vterque  verum 
dicit,nam  cum  comparata? fuerint  proportio- 
nes  tantum,  ica  vt  cadat  terminus  in  me- 
dio  ,  tunc  compofitio  non  eft  nifi  multipli- 
catio  ,  cum  ver6  termini  proportionis  ad 
terminum  comparantur  fit 
addkio  exevnplum ,  fi  propor-  a.  b.  c. 
tio  a  ad  b  &c  b  ad  cinuicem  4.  3,  1. 
eomponuntur  tunc  talis  com- 
pofitio  non  eft  nifi  multiplicatio  ,  &  fic  pro- 
portio  quadrupla,fed  fi  a  &  b  vterque  ad  c 
comparetur  tunc  fit  additio  &  confuigit 
pvoportio  feptupla  ,  &  hoc  eft  quod  confe- 
qLiitur  in  rebus  naturalibus  :  nam  fi  aliquis 
moueat  nauim  a  proportione  tripla  pcr  fe, 
&  fuperueniat  tali  mouenti  alius  motor  qui 
per  fe  moueret  nauim  in  quadrupla  prc- 
portione,  tuncambo  iuneti  noii  in  qQadru- 
pla  cum  iam-  per  fe  ita  moueat  ,  fad  in  fe- 
ptupla  mouebunt  proportione  ,  cum  igitur 
talis  modus  fit  in  re,  modum  inuenircopor- 
tet  in  computatione  corrcfpondentem  ,  & 
hic  eft  prxcise  additio  vel  diminutio  fracto- 
rum:de  quibusin  fuperiori bu s,  vnde  fi  volo 
addere  quadruplam  tripla;  fic  conftituo, 
■yX-f-j-—:  In  diminutione  -7-3- j^. 

Caula  erroris  eft  quod  Eu£lides,&  Alchin- 
dusln  propofito  non  alliimunt  duas  propor- 
tiones,  ied  tantum  vnam  continentem  duas 
in  virtute  duorum  terminorum  illi  veioaf- 
lumunt  tres  terminos  &  ita  duas  propor- 
tiones  ,  vnde  fuper  illo  dicebat  Alchindus 
omnis  extremoruna  proportio  dicitur  com- 
pofita  ex  omnibus  incermediis  3  intelligic 
compofitionem  quas  eftmultiplicatio.  Eucli- 
des  autem  duplicatam  &l  triplicatam  dixit 
vndecorrecliuslocutus  eft,fed  dehisnimis. 

Regula  tertia  omnis  proportio  marioris  6 
insequalitatis  duda  in  fuam  conuerlani  pro- 
ducic  proportionem  a^cjualiratis  igitur  di- 
uisa  proporcionc  a?qtialitatis  y  cxit  femper 
couuerfa  ,  vt  diuifa  proportione  arqualitatis 
per  iexquitertiam ,  exit  fubfexquitertia. 

Regula  quarra  cum  volueris  inueuireali-  7 
quid  in  numeris  furdis  vel  denominatis  ,  vei 
proportionibus  ,  aut  operationem  aliquam 
operare  illud  in  integris  cognitis,&  faciliter 
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vidcbis  veritatem  cxcmplum  ,  volo  adiun- 
gcrc  proportioncm  hab-ntem  medjum  & 
duo  extrcma  ptoporcioni  habenti  medium  tk 
duo  extrema  ,  capio  -j-  6c  4"  iungo  &  v  ideo 
quod  iupguncur  pcr  multiphcationcm  cru- 
ciatam  ,  &c  totura  ponicur  pro  numeratore, 
deindc  duco  inuiccmdcnominatores  tk  quod 
fit  eft  dcminator ,  vc  hic  -7-  X  -f-  fic  -~con- 

jrc.  5.  m.  1.     R:.  y.m.  1. 


j.m.  152.  5.     j.m.  Rt.  5. 

ftituto  igitur  duas  tales  proportiones  vt  di- 
>i  &  hnt  vt  vtdes  duco  lgitut  per  pr.rccpta 
capituli  17.&  fiet  productum  vt  infra. 
8     Regula  quinta  cum  in  operationibus  re- 
quiritur  opcratio  vel  plurcs  fuperfluar ,  tunc 

ri.  jio.  m.  16.  additio 
1*4.  nY  180. 


Multiplicatio 
6.  nY  r.- .  20. 

14-in.  R-.  1  So. 

tanuim  tcgrcdiaris  in  xquatione  quantum 
pioclluh  ,  vcluti  volo  duccre  RiRi.7.in  radi- 
ccm  ri.  >  rcduco  ad  integia.duccndo  bis  ra- 
dtccm.ac  fit  tnopciationc  *  j.igitur  biseciam 
^  addcnda  cft  rada  fct  igitur 
^     In  Arichmcttca  autctn  proportionc>  nam 
deGcomctrica  tantum  locucifumus,  tolum 
id  confrrt  fcire  quod  ipfa  capitur  pe- 
ncs  cxccllum  ,  &  eft  triplex  arquahratis 
vc  5-ad  5.  maioris  inarqualitatis  vt  f.ad  5. 
minoris  c  conuerfo  vc  3.  ad  5.eft  etiam  irra- 
tioiulis.fcd  harc  raraeft,&  ditricilisoperacio- 
nis.cxcmplum  tamencft,vc  5-intet  ^.m.Ri.j. 
&  5-p.Rt.      iia  atccndttur  penes  excellum, 
viidc  4.  7.  1 1.  lunt  in  concinua  proportione 
ArithuKUca  .  Icd  de  his  non  pcrcinet  hic 
pcnrailiarcicd  alibtloco  luo.nam  hicopera- 
tioncs  7.  tantum  in  fubie&is  Arithmctica: 
dcclarantui,inucnicui:  autetn  in  hismaximc 
in  Gcomcttica  iimilicudo  proporcionum,qua: 
proportionahtas  appcllatur  veluti  -f  -p  kft 
&  tctuum  genus  propomonalitatis  mulicse 
liuc  proponionis  &  ipla  non  inuenitur  nifi 
10  tribus  tcrminis  vt  6.    2  tk  6.  4.  y  nam 
qualis  cft  proportio  extremi  ad  extremum 
veluti  tf.aJ  j  talis  eft  excefius  primi  (upra  fe- 
coudum  &cft  z.ad  1 .  vtrinquc  dupta  inucn- 
tio  ilhus  habetut  fex  tcgulis. 
1  -     R.gulaptima  cu  ftuTint  terminiextremi- 
coemti ,  fubtrafie  tninorcm  a  maiore  &  nt-. 
liduum  diuide  pcr  1.  plus  proporcione  quod 
1  Ut  Cil  tcttninus  medius ,  volo  incer  20.  tk. 
j .  conftituctc  mcdium  in  proportione  qua^ 
drupla  mutica  ,  fubtraho  5 .  de  20.  fic  1.5.  di-: 
uidopcc  1.  plas  quadiupla  quodeft  f.exic. 
^.addoad  5.fit  8.  terminus  mcdutsin  pro- 
uortione  quadrupla.  Et  idco  dicemus  quod 
mtec  duo  extrcma  non  cadit  alu  prpportio 
mulica  quam  illa  qua:  cft  hne  medio  etiam 
vclutiintcr  10.  &  5.  non  cadit  nifi  vna  pro- 
porcio  raulica  &  elt  quadrupla :  cuius  cermi- 
nus  medms  eft  2. 
i"i     Ec  ex  hoc  in  quacunque  proportione  ha- 
bebimus  minimos  integros ,  Sc  eft  exem- 
Tom.  I 


p!um  vt  m  feptula  femper  adde  1.  L.  fit 
8.  quod  li  additio  fit  par  vt  hic  diuidi  l  er 
arquaha  &  exicns  videlicet  4.  eft  rerminus 
minor  ,  duc  in  proportione  fit  28.  terminus 
maior ,  igitur  per  primam  regulam  medius 
eft  7-funt  igicur  minimi  2S.7.  4.  quodll  nu~ 
merus  proporcionis  cum  addicicne  vnitatis 
eft  impar  s  vc  in  feculpa  fic  7.  ducas  pro- 
porcioncm  in  ipfum,  &  fiec  cerminus  maior 
42.  &c  minor  ipfe  numerus  7.  quare  per  pri- 
mam  regulam  medius  1  2. 

Quod  ll  maiore  tk  medio  cognicis  velis  1  z 
minorem  terminum  venari :  fi  pruporcio  data 
eft  ,  fufficit  maioiem  terminum  per  propor- 
tionem  dmidcre  ,  quod  fit  cft  cerminus  mi- 
rloc  i  vt  J.itis  42.  tk  1  2.  tn  inueniendaiexcu-  . 
pla  diuidc  42.  pcr  6.  exit  7.  terminus  minor, 
li  autcm  £tt  ignoca  proportio  deme  medium 
demaiori,  vthicfit  ponediffcrentiam 
medij  termini  a  minore  ,  1.  co.  igitui  me- 
dius  tetminus  eft  12.  minue  i.co.  de  12* 
fic  12.  m.  1.  co.  pro  minore  cermino  :  cum 
igitur  fit  pcoportio  totius  ad  minorcm  vclu- 
ti  relidui  ad  difterentiam  igicur  ducla  difTe- 
rentia  minore  ,  &  eft  1.  co.  in  tcrminum 
maiorem  qui  eft^i.  hent  42.  co.  a^quales 
produdioni  diftcrentiae  maioris  m  tcrminum 
minorcm  ,  fun  uiffcrentia  maior  ^o.  duda 
in  terminum  minorem  fic  560.  fh.  $o.  eo. 

1  ad  42.  co.  quia  minus  eft  fient  7  1  co. 
zqualcs  560.  igitur  ipfa  co.  eft  y.dctrahe  eam 
a  12.  fcritminor  tcrminus  7.  vel  ali  er  ^c. 
eft  ■—  de  42.  igiiur  diuide  1  2.  in  duas  part  s 
qusrumvna  fe  habcat  ad  aliam  vt  e.  ad  . 
adJc  minorem  maiori  perdic.tafi.per  tertiam 
Euclidis  fiet  vt  ti.ad^.  igitur  mmortermi* 
nus  cft  7.  Hc  elt  propria  ratio  ,  vel  aliter  &c 
facilius  adde  dirtcrentiam  ad  tcrminum  ma- 
ioiem  fit  72.  duc  1 1 .  in  termiuum  maiorem 
fic  504.  diuide  per  72.  exit  7. 

Et  ex  hoc  habicis  inf-rioribus  terminis.  r3 
habebis  terminum  maiorem  ,  cum  propor- 
cione  hoc  modo  fubtrahe  minorem  de  me- 
dio  ,  &  cum  reliduo  muiciplica  termiiium 
medium  ,  quod  fit  diuide  pcr  difFerentiam 
termini  minoris  Sc  differcntice  minoiis  quod 
exic  adde  termino  mcdio  ,  &:  conflabicur  ma- 
ior.  Ex_-mplum  proponuntur  6.  &C  14.  ter- 
nuni  volo  maiorem  terminum  tk  proporcio* 
nem  :  deduco  6.  ex  11.  fit  5.  duco  in  1 1 .  &C 
traho  cx  6.  fit  55.  &  1.  diuido  55.  per  r. 
exic  55-.  iterum:  quem  addo  macori  tcrmino 
fic  66.  proportio  vndccupla. 

Et  nota  quo-proportio  Arithmetica  pro- 
cedit  augendo  &c  leruatur  in  terminis  pro- 
portionaiibus  -,  Exemplum  volo  continuare 
propprtionera  triplam  in  quinque  terminis, 
minirpi  pct  fecutidam  rcgulam  funt  2.  5. 
6.  duc  igitur  per  proportionem  vtrumque 
maiorem  fient  5).  Sc  1  8-  igitur  a.j.  6.9.  1  8. 
crunt  proportionales  in  proportione  ttipla3 
&  ita  continuabis  in  infinicum  acgendofed 
dtcrefcendo  non. 

Cauialniius  proportionis  eft  quod  opor- 
tet  complicace  duas  proporciones  multiplices 
femper  ,  &  diuerfotum  geneium  inter 
•terminum  maiorem  tk  meduun  &  eciam 
inccr  maiorem  cV  minorem  quia  tcrmi- 
nus  maior  eft  grauioris  vocis ,  !k  ideo  cum 
illo  oporcec  acutiores  omnes  concordare, 
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&  oportec  talem  concordantia  efie  diuerfam, 
aliter  nimis  cogerentur  elongari  extrema 
vnde  non  fufficerent  humana;  voces  &  in- 
ftrurnenta  maxima  efficere  oporteret ,  ter- 
tio  etiam  tanta  difFerentia  vacuitatem  har- 
monias  afferret  quare  &c. 
14     Des  mihi  6.  numeros  in  continua  pro- 
portionalitate  harmonica  tunc  tu  fcis  quod 
quilibet  numerus  ,  per  quot  diuiditur  nu- 
rneros  continua  proportionalite  Arithmc- 
tica  differentes  ,  tot  alios  exeuntes  in  mu- 
fica  continua  proportionalitace  producit:ac- 
cipio  igiturquos  volo  in  Arithmetica  pro- 
portione  continuas  proportionales  vtpote  2. 
5.  8.  1 1.  14.  17.  &  qua:ro  numeratum  ab 
iJlis ,  &  fit  52360.  minimus  .•  quamquam 
hoc  non  reffert:eft  enimin  omnifaus  ve- 
rum  :  diuido  igitur  ipfum  per  prsdidos  nu- 
meros  ,  exeunt  z6i5o.  &  10472.  &  6545. 
&  4760.  &  3740.  &  3080  :  hi  igitur  func 
omnes  in  continua  harmonica  proportio- 
nalitate  :  probatio  eftex  capitulo  fuo  nam 
tantum  facit  26180.  In  3927.  quantum 
15708.  in  £545.  &  ita  de  reliquis. 

Reducas  omnes  confonantias  adfuper- 
particularem  ,  aut  ad  multiplicem  :  tu  fcis 
quod  octaua  dicitur  diapafon  ,  &  eft  dupla: 
&  conftat  8.  vocibus  7.  inter  vallis  ,  eft 
quibus  2.  func  femiconia  ,  &.  5.  toni  : 
cum  autem  tranfcendis  8.  voces  redeunt  ad* 
idem  excepta  difFerentia  duplz  :  ita  quod 
nona  eft  quafi ,  fecunda  &  decima  eft  qua- 
fi  tertia  &  vndecima  eft  diateflaron  ,  & 
duodecima  eft  diapente  ,  &  quintadecima 
qua;  eft  bifdiapafon  ,  eft  quafi  diapafon , 
vnde  reduclis  primis  8.  vocibus  habetur 
regula  de  omnibus  vfque  in  infinitum  ,  ex 
his  eft  primo  tonus  qui  eft  vc  9.  ad  8 , 
veluci  &  diapafon  ,  eft  veluti  4.  ad  2.  & 
eft  inter  vallum  8.  vocum  ,  &  quia  pro- 
portio  4.  ad  2.  componicur  ex  proportione 
4.  ad  3.  &  5,  ad  2.  erit  fexquitertia  dia- 
teflaron  conftans  eft  duobus  tonis  &  femi- 
tonjo  minore  :  non  tamen  perfecte  nam 
<M  7*-  8 1.  funt  duo  toni  ,  ad  complenduni 
lexquitertiam  deeft  4.  -f  ,  Jlam  35.  ^eft 
in  fexquitertia  ad  64.  igitur  femitonium 
minus  eft  in  vericate  vc  256.  ad  243.  quia 
eft  eadem  v.  85  -f  ,  ad  81.  &  fimilicer 
diapenteerit  vt  768.  ad  adde  tres 

tonosad  512.  fient  512.  575.  64S.  729. 
igitur  remanebic  femitonium  minus  ,  vc 
256.  ad  243.namfi  eadem  eft  768.  ad  729. 
icilicec  fi  fexquioduagefimam  primam  ad 
proportionem  i56.  ad  243.  addideris  ,  de- 
tra&is  3.3243.  fiunt  i^cquare  confurget 
iemiconiu  minus  vt  ff  &  eric  fexquiquinta- 
decima  quare  maiusfietvt  i35.ad128.nam 
1 2  S.ad  1 20. 1 6.  ad  1 5.&  1 5 5  .ad  20.vt  9  .ad 
8-quare  i55.ad  1  zS.eft  femitonium  maius:& 
quia  maior  eft  128.  ad  120.  quam  135, 
ad  128.  conftat  per  patticipationem  femi- 
tomum  minus  euadere  maius  ,  cum  autem 
ditonus  fic  vt  8  u  ad  64.    fublad  fequi- 
ouuagefima  prima  fiet  vt  80.  quare \t 
5.  ad  4.  &  ha?c  eft  teitia  maior  quare  fexta 
mmor  erit  vt  8.  ad  5.  quia  complentdia- 
palon  :  &  qUla  addito  cono  ad  %  fitH :  & 
«a  eric  tertia  minor  cum  participatione , 
propomo  6.  ad  5.  quare  fexta  maior  crit  vt 


5.  ad^.  naiti  ambae  complent  diapafon  con- 
ftanc  igicur  per  additionem  vel  deduftio- 
nem  iexquioctogefimae  omnes  eonfon- 
nantias  in  minimis  proportionibus. 
Tonus :  Semitonium  minus  s 


Semitoniu  maius:  Ditonus  vel  tertiamaicr. 

Ditonus  vel  tertia  minor.  Diateffaron: 

—  J- 
Diapente:     Sexra  maior:  Sextaminor. 

T"  —  — 

Septima. 

1  6 

Horum  inuentot  fuic  Pcolomarus  in  fua  mu- 
fica  ,  ha?c  w  organis  vocatur  participatio, 
dulcem  reddes  concentum  nam  fine  ea  du- 
riores  &  afperiorcs  voces  euadunc  :  ca- 
nendo  aucem  fit  per  depreflionem  vocismi: 
vndeprapterquam  in  diateffaron ,  Sc  diapen- 
te,  6c  diapafon  ,  femper  debet  per  fexqui- 
odogefimam  deprimi  diefim  vocant  in  vo- 
ce  hanc  mufici.     Ac   in  tritono  nulla 
poteft  diefis  emendare  duritiem:cum  conftec 
incer  64.  &  91.  ±  ac  ,9.  j.  diftat  96.  qui 
facit  fexquialteram  ,  &  ab  85.4quifacit 
fexqm  tertiam  cum  64  tantum  vtnonpof- 
lit  euadere  in  confonantiam  ,  Vnde  rna- 
nifeftum  eft  non  effe  impoflibile  aere  Ieuirer 
nubilofo,  melodiam  &  concentum  tanquam 
canentium  audiri  ,  vbi  leuia  tonkrua  fimul 
per  proporcionem  6.  4.  5.  2.  cadem  vi  Sc 
numero  permixta  fuerint  ,  articulatam  au- 
tem  vocem  ,  naturaliter  eft  impoflibile  - 
cum  aucem  talia  audiencur  permutationis 
leculi  erunt  indicia  :  at  confonati*  fine  par- 
Cicipatione  in  organis  antiquis  adhuc  ma- 
nenc  ,   nec  numeris  nifi  magnis  pofTunc 
defignari  ,  conftat  autem  feptimam  valde 
fore  difionam  ,  quoniam  fuper  particulari 
valde  remota  eft  hanc  requitur  fexca  qu.x 
maiorem  admitdt  confonantiam  ,  quam 
tertia  refidua  fuper  parcicularis  eft. 


Capvt  XXXVIII. 

De  Multylicauombu*  &  dimfiombm 
aftronomcis. 

CVm  volueris  operari  in  computationi- 
bus  aftronomicis  ,  fUnC  tres  modi , 
vnus  abfolutus  ,  fecundus  ex  tabula  tabu- 
Jarum  ad  omnes  calculationes  inferuiens 
tertms  por  tabulas  finuum. 

Ec  circa  hoc  noCa  qu6d  totus  circulus 
cceh  diuiditnrinpanes  360.  aliqui  vocant 1 
gradus  ,  cum  igitur  dederis  vni  fignofPhv- 
ficum  vocant  ad  differentiam  annnaiium) 
gradus  60.  emnt  fex  figna  in  totocirculo. 
tt  quodhbet  illorum  continec  gradus  fiue 
partes  60.  velqualibec  parsminuta  60.  Vcl 
pnma,&  quodlibet  minutura  fiue  primum 
conunet  fecunda  6*c'&  fecundum  continet' 
tertiafi-o.&itavfquead  decima  vt  quidam 
operantur  &  ordotalis  eft. 

Signa  gradus  minuta  feeunda  tertia  &c  z 
Si  igitur  operatio  eft  tabularis  nota  quod 
i>gna  multiplicata  augenc  denominationem 

veluti 
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veluti  fi  ducuntur  in  quarta  fiun.  cectia  & 
fi  intcnia  producunt  fccunda  &  funminuta 
producunt  gtadus  fiue  partes. 

Gradus  vero  dudi  manu  tenent  denomi- 
nationem  cius  in  quod  multipUcantur  ,  ve- 
luti  gradus  in  fecunda  faciunt  tot  fecunda 
&  in  prima  feciunt  prima  vel  minuca:&ica 
de  rcliquis.Minutaautem  minuuntdenomia- 
tionem  poft  ponentes  ad  fequentem  vt  in 
minuta  duCta  producant  tot  fccunda  &  in 
fecunda  tot  tertia  &  ita  de  rcliquis. 
3  Cum  igitur  volueris  mukiplicare  incipe  a 
finiftra  dticendo  vnum  infingulum  (uperio- 
rum  vfque  infinem,deindeaggrega&  pro- 
iice  60.  &  eft  exempluminfra  &  nota  quod 
flgna  in  figna  pcoducunc  numerum  curas  de- 
cuplum  lunt  circulationes.  veluti  hic  4- 
figna  in  3.  producunt  11.  igitur  circula- 
tiones  intcgras  120.  fed  raro  cadunt  m 
vfum. 


luntcum  uudis  :  memento  autem  quod  il- 
hd  quod  abiecifti  eft  addendum  fupetflais 
dccenms  &  in  exemplo  fmt. 

Refiduum 
Tertia.  17- 
Diuifor  60.    Secunda.  4* 
Min.  M« 
Gra.  ' 

Sig.  4« 
Circulationes. 

Tertia. 

4794?^°3374lg5_[7 
79909347*904' 4 


Sig. 

Gra. 

Min. 

Secunda. 

Tettia. 

3- 

»7- 

19. 

i4- 

50. 

4- 

»5- 

47- 

17- 

1 2. 

68 

76 

100 

75° 

35 

M5 

285 

210 

658 

141 

799 

i  893 

81 

4<9 

204 

i  3* 

1  20 

h 

1 1 

5» 

1  3* 

l      26 1 

Quarta. 

»350 
378 
218 

680 


Quinta.      Sexta.  Septima. 


1350 
168 

760 


600 
560 


2000 


17 


53 


20 


E.c  ita  etiam  in  hac  multiplicationc  fu- 
perfunt  figna  1  20.  qux  funt  circulationes 
20.  fuperlunt  igitur  vltra  fummam  pofitam 
cuculationcs  140  quibus  non  vcimur  nifi 

caro.  . 
4     Eft  &  alius  modus-  competens  ctiam  diui- 
fioni  ,  &  eft  vt  rcducantur  omnia  ad  mini- 
main  denommationem,  dcindc  mnltiplicen- 
cur  inuicem  ,  &  numerus  piodu&us  eft  nu- 
merus  dcnominationis  vltirax  producendx: 
veluii  volo  multiplicarc  Sig.  }■  Gra.  17. 
Min.15.in  Sig.4.  Gr.iS.Min.i  y.Secund.25. 
igitur  vltimx  dw-nominatioues  funt  Min.  & 
Sccun.  qu£  inuiccm  producunt  tertia  refol- 
uo  igirur  Sig.  3.  Gra.  1 7.  Min.  1  5-  in  minuta 
&  sTg.*.Giu.2S.Min.i  5.Secun.2  3.infecun- 
da  dcinde  duco  inuicem  &  producuntur  tot 
tertia  diuido  autem  ca  per  60.  &  rcfiduum 
funr  tettia  quod  vero  cxic  Secund.  diuido 
ha?c  pcr  60.  quod  exit  funt  minuta  refiduum 
funt  Sccun.diuido  mimua  cxeuntia  pcr  60 
quod  exic  funt  Gra.  &  refiduum  minuta :  di- 
uido  gradns  pcr  60.  &  quod  exit  funt  figna, 
refiduum  funt  gradus  :  diuid<»  Signa  pcr  6. 
tantum  quod  cxit  funt  circulationcs ,  &  re- 
fiddnm  funcSigna  :  &  nro  hac  diuifione  per 
6o-  bonum  eft  diuidendo  abiicerelitteram 
primam  &  reliquum  diuidcre  pcr  6.  &  hoc 
cft  generale  in  onnubus  diuiioribus  qui 


13318224548 U 


221 970409 1 1 


3699506 8 
6165844 


6165844 

Superfunt  igitur  vltra  citculationes 
6165844.  etiamvltra  Sig.4.Gra.  ii.  Min. 
24.  Secun.  4.  Ter.  17. 

Primo  autcm  mododiuifio  non  conuenit  c 
huicautem  conuenit  reducas  igitur  diuifo- 
rem  &  diuidendum  in  fuas  minimas  deno- 
miaationes ,  &  quod  exic  eft  numerus  fimilis 
denominationi  diuifac ,  fi  diuifor  fit  gradus:fl 
vero  mmota  vno  plus  fi  Secun.  duoplusn" 
tcr.triaplus  &  fic  defmgulis. 

Exemplum  diuifi  quarta.  479  S 4-  pecter- 
tia.  2  5  27-Exeunt  i8.cV  fuperfunc,  4268. 
dico  igitur  quia  diuifor  fuit  in  ordine  ter- 
tioru3i  eft  terciadenominacio  a  gradu^quod 
rcccdetafua  denominatione  peradtionem 
triu  igitur  cu  diuifus  fuerit  in  ordine  quar- 
torumfiet  iis  ordine  minutorum-.erunc  igituc 
minutai  8.&  —vnius  miuuti,probatio  eft 
quod  dudta  ,  2527.  tertia  in  minuta  18. 
cum  ||||-  vnius  minuci,  producunt  quarta 

47945-  .     ,        .     .  , 

Et  pro  hoc  ponitur  ordo  denominatio-  o 

num  diuiforis.  Cradus.  Minuta.  Secunda 

Tertia.  Quarta.  Qiiinta.  Aequat,  Augent.  1. 

Augent.2.Augent.3.  Augent.  4.Augcnt.  5. 

Sigua  autcm  minuunc.  1.  &  circulationes 

mniunt  etiam ,  fi  igitur  pcrficit  aliquid  Min. 

37.Secun.  24.  in  fex  circulationibus  tu  fcis 

quodTex  circulationes  funt  36.Signa  diuide 

Min.37.Secun.24.per  36.  figna  exeuntper 

regulam  Min.o.  Secun.i.  Ter.2.  Quar.20. 

Opcratio  autemradicum  ,  procedit  vt  in  ^ 
rdiquis  &  hic  modus  eft  generalis  fuper 
almageftum  }  &  oens  tabulas  ,  &  opcratur 
fine  tabulis :  &  carec  etrore  :  femper  autem 
ftatuas  gradus  fiue  partes  pro  medio  quia  non 
augenc  nec  minuuncfradiones  autem  tan- 
tumminuuntin  muluplicatione  ,  quantum 
diftant  a  gradu  ,  Sc  tantum  auget  in  diui- 
fione  denominationem  duiifi  ,  figna  autem 
ccontra  minuunc  ir>  diuifiont  vnam  deno- 
minationem  ,  &  aiigent  in  mulciplicacione 
tantundem. 

His  vifis  ad  modum  tabularum  deuemo  g 
quaefunt  cum  tabulis  Alphonfi  ,  &  cum  ta- 
bulis  primi  mobilis  ,  Ioannes  dc  blanchinis 
nominat  eas.  Sc  credoquod  inuenerit  in  fine 
Canonum  fuorum ,  &  vfus  earum  ad  mul- 
D    4  tipli 
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tiplicandum  eft  valde  bonus ,  ift  diuihone 
autem  t^diofus  volo  igitur  vt  in  multiplica- 
tione  quarras  numerum  primum  afiniftra  Sc 
hoc  in  fronte  tabular,&:  primum  multiplica- 
toiis  tn  iatere  finiftro quod  oecurritin  area 
co.nitni  eft  quod  prouenit  fub  denominatio- 
ne  dicta  fuperius  quoniagradus  faciunt  gra- 
dus,&  inminuta  minuta,&  ego  pona  tabula 
breuem  fuper  hoc:  deinde  illo  remanente  in 
in  iuperioie  parte  tabulac  ,  quxre  a  latere 
alteram  denominationem  Sc  quod  occurit 
in  communi  areapone  ,  deinde  qusere  aliam 
fiibeodem,&  ka  deinceps:poft  quaere  etiam 
fecundum  nurnerum  multiplicaridiin  fronte 
tabula*,&  omnes  figilatim  muitiplicatoris  in 
lateredein  aggrego  proiiciendo  vt  in  primo 
modo  &  eft  exemplum  :  volo  multiplicare 
Gra.  i  3.  Min.  44.  fecun.  10.  Ter.  3  3.  per 
Secun.  45.  Ter.  50.  facio  vt  inFigura  duco 
fecundas  46.  In  oranes  Figuras  fuperiores 


Gra.  Min.  Secun.  Ter.  Quar.  Quin.  Sex. 
*3    44      1°  ,  33 
4?  30 


9  45 

.  si&  ,;  31; 

0 

7 

6 

5° 

24 

45 

22 

0 

0 

0 

16 

30 

1 0  •  25 

0 

0 

1 

3° 

quazrendo  produdtum  in  area  communi  fub 
4j.fecund.  5c  inuenio  indiredto  ij.Min.p. 
fecun.  45.  &  in  dire&o  Min.  44.  fecu.  3  3. 
Ter.  o.&c  ka  dereliquis,  &c  tandem  fit  fum- 
ma  Min.  10.  feeund.  25.  Ter.  o.  Quar.  o. 
QSin.  r.  Sex.  30. 
5?  Exemplum  diuifionis  volo  diuidere  Min. 
10.  Secun.25.  per  Secun.  45.Ter.  30.  quarro 
igitur  iubdiuifore  45.  propinquius  diuiden- 
do  qui  fuit  10.  Min.  25.  fecun.  in  area  & 
inuenio  9.  45-duco  1 3 .  quod  eft  e  latere  in 
45.30.  &  exit  Gta.o.Min.  9.  fec  51.Ter.30. 
per  reguiam  praecedetemjdeducojex  minutis 
1  o.  lec.  2  5  .fuperfunt  fec.  3  3 .  Ter.  3  o.  qua?ro 
proximo  minorem  quiefl:  43-0  fsb  diuifore 
45.incuiusdirecT:oinuenioMin.  44-  deduco 
44.  in  45.  30.  &  fiunt  33.  22.  demo  ex  3  3. 
^o.remanentTer.S.quaero  proximius  in  area 
iub  45.  &c  inuenio  7.30.  in  diredto  1  o.  duco 
30. in  10.  fitj.  addo  ad7.30.fit7.35.de- 
duco  ex  8.fit  25.  quar.quaero  proximiusfub 
45-&  inuenio  24.4 5. in  direeto  ^^.duco  33. 
in  ^o.exeunt  quin.icT.  Sex.  30.  addo  ad  24. 
45-fiunt  25».  Quar.  1.  Quin.  30.  Sex.  Et  ita 
hoc  differt  infenfibiliter  a  Min- 1  o.  Secun- 
do  25.  cum  prioribus  additum,  &c  fcias  quod 
non  tantum  vtimur  in  calculationibus, 
diuifione  fed  frenquenter  multiplieatio- 
ne  ,  nec  praecifio  in  his  quaeritur  fed  val- 
de  propmquum  ,  vt  nou  dirferat  a  quaefito 
fenfibiliter. 

Etnunc  ponam  tabulam  multiplicatio- 
num,ex  qua  etiam  quid  in  diuifione  proue- 
niat  non  erit  difHcile  inteiiigere,  ponam  igi- 
tur  primum  numerum  tabular  deinde  fecuia- 
dum  quid  fit. 


Clara  eft  igitur  multiplicationis  regula,  fi 
igitur  diuidantur  Min.  Secundo  per  Gra. 
exibunt  Secun.  &  fi  diuidanturMin.  Secun. 


Gra.  in  Gra.  Sig.  Gra. 

Gra.  in  Min.  Gra.  Min. 

Gra.  in  Secun.  Min.  Secun. 

Gra.  in  Ter.  Secun.  Tert. 

Gra.  in  Quar.  Tert.  Quar. 

Gra.  in  Qiiin.  Qiiar.  Quin. 

Gra.  in  Sex.  Quin.  Sex. 

Gra.  in  Sept.  Sex.  Sept. 

Min.in  Min.  Min.  Secun. 

Min.  in  Secun.  Secun.  Tert. 

Min.inTer.  Tert.  Quar. 

Min.  in  Quar.  Quar.  Quin. 

Min.  in  Quin.  Quin.  Sex. 

Min.  in  fex.  Sex.  Sept. 

Min.  in  fept.  Sept.  OtStaua. 

Secun.  in  Secun.  Tert.  Quarta. 

Secun.  in  Ter.  Quar.  Quinta. 

Secun.in  Quar.  Quin.  Sex. 

Secun.in  Quin.  Sex.  Sept. 

Secun.infex.  Sept.  Ccfaua. 

Secun.infept.  Otta.  Nona. 

Tert.  inTer.  Quin.  Sex. 

Ter.  in  Quar.  Sex.  Sept. 

Ter.  in  Quin.  Sept.  O&aua. 

Ter.  inlex.  Octaua.  Nona. 

Ter.  infept.  Nona  Becima. 

Quar.  in  Quar.  Septima.  Otvtaua. 

Quar.  in  Quin.  0£taua.  Nona. 

Quar.infex.  Nona.  Decima. 

Quar.  in  fept.  Decima.  Vndecima. 

Quin.inQuin.  Nona.  Decima. 

Quin.  in  fex.  Decima.  Vndecima. 

Quin.  infept.  Vndecima  Duodec. 

Sex.    in  fex.  Vndecima  Duodec. 

Sex.    infept.  Duodec.  Tertiadec. 

Sept.   infept.  Terciadec.  Quartadec 


per  fecun.  exibunt  Gra.&:  fi  Quuin.  &  Sex. 
diuidantur  per  Ter.  exibunt  Ter.  &  fi  per 
Quin.  exibunt  Min.  &  fi  per  6.  exibunt  Gra. 
&  ita  de  reliquis  proportionaliter  prolonga- 
ui  autem  fermonemin  hac  tabula  propter 
vtilitatem  &  frequentiam  vfus  eius. 

Tertius  modus  multiplicandi  per  finum 
eft  talis,  cum  enim.cognitio  arcuum  fit  pes 
cordam  dupli  cuius  dimidium  eft  finus  vt 
a  Ptolomaro  m  prima  5c  fecunda  di6tione 
magna:compofitionis,  &  abhcber^&  aliis, 
&  operatio  talis  vt  demonftrauimus  per 
Gr.Min.  Secund.  redderetur  taediofa,  reduxit 
Ioannes  de  Monte  Regio  finum  Gra.60.ad 
^oooo.Si  ita  vnus  gradus  continet  1000. 
partes ,  quai  diuifse  per  60.  exeunt  17.  fer- 
me,  igitur  cum  diuiduntur  gradus  exit  Min. 
o  Secund.^.Ter. $6.  igitur  vni  miriuto  re- 
fpondent  Secun.  o  Ter.  3.  Quar.  36.  qnae 
etiam  ducta  per  gradus  nullam  poiiunt  ad- 
ducere  differentiam  fenlibilem  ,  neque  in 
arcu  cuius  gradus  fuperius ,  minuta  a  latere 
tabnlas  defcnbuntur  nec  in  finu  cnius  partes 
in  area  ponuntur  :  quod  igitur  Jaboriofifli- 
mum  erat  ducere  exempli  gratia  finum  27. 
Gra.  37.  Min.  in  finum  24.  Gra.  17.  Min. 
&c  diuidere  per  finum  45.  Gra.  14.  Min. 
non  habes  nifi  ducere  2781  3.  in  24674. 
fit  ^862/7962.  diuidendum  per  42598. 

finura 
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fiiuun  Gra.  4*5«  Min.  14.  exibant  161 10. 
~\-;4  cuius  atcus  elt  Gra.  1  j.  Min.  54.  nam 
ei  rclpondcnt  160 1  .proximx  minor  co  djurd 
per  diuifionem  prouenit  vides  quanra  facf- 
litate  abrcuiatx  ,  Uint  operaiioues  txdiofx 
admodum  almagefti ,  Idem  &  exquihtx  fa- 
cies  pcr  tabulam  in  qua  fupponicur  finus 
totus  1 00000.  parcium :  vnus  cnim  gradus 
diniJicur  In  1667.  fcrcpartes  cum  igitur  di- 
uilcris  116000.  tertia  qux  contincc  vnus 
gradus  cxibunc  fccum.  2.  Ter.  9.  fere.  Hic 
igitur  modus  magnam  adducit  facilitacem 
fineerrore  fcnlibili  ,  &  poccs  deducere  hanc 
tabulam  ex  cabula  l;tolomxi,  &  cft  vc  du- 
casln  tabula  monte  regij  dinndium  corde 
arcus  Pcolomxi ,  in  1 000.  hoc  modo  cxcm- 
plum  lit  arcus  10.  partium  cuius  corda  clt 
Gra.  to.  Min.  27.  fecundo.  3  2.  duc  in  1000. 
fiunt  pro  dtmidio  5000.  13000.  46000.  di- 
uidc  46000.  per  60.  exeunt  766.  adde  ad 
ljooo.fiunc  1  $766.  diuidc  per  60.  6c  quod 
extc  cft  220.  addcnda  ad  5000.  fic  igicurfi- 
nus  j.  giaduum  5229.  vc  cciam  a  monte 
tegio.  * 

1.  vt:  igkur  qualiter  ex  additione  trium 
annullationum  indu&a  eft  maxima  facilicas 
in  opcrarionibus ,  auccx  conuerfione  diucr- 
latum  naturarum  ad  vuam  ,  &  eandem  fra- 
tttoncm . 

l     Vfus  eft  ctiam  alio  facilitatis  gcnere  vt  in 
tabula  corlis  mediationum  gcneraii  ,  ac 

d-cbnationum  grncrajii  &:  fcccunda,  vtnu- 
mcros  ira  diipolucnt  vcluci  1 00000.  paiti- 
con  tet  lnuis  totus  cum  igitut  in  hnum 
tabulx  60000.  panium  aliqucm  cx  numeris 
iharuiu  tabularum  deduxeris ,  diuiferifque 
pcr  fmum  totum  :  quod  cxic  dt  in  ratione 
finus  partium  60000.  cumque  diuidcre  pcr 
1 00000.  non  lit  niii  abiiccrc  quinque  lit- 
tcias  a  manu  dctttra ,  qux  (1 50000.  excetie- 
1    •  \  .,:     n  uncro  refiduo  adiicitur ,  liquct 
igitur  boc  ingcniodiuiiionem  pcr  finum  to- 
tum  iu  abiectione  tantinn  quinque  litccia- 
rum  commucalfc  :  mcmineris  camen  foecun- 
dam  tabulam  alio  fuille  mgenio  exaracam, 
ui  tabula  cciam  cccli  mediationum  rcflexio- 
ncm  arcuum  cx  portione  declinacionis  ad- 
«umcrum  nuiltiplicandum  oblciuauit  ,  de 
quibus  non  cft  prxfontis  negocij :  illud  io- 
Jum  fufticic  in  oiTmi  diuilionc  numerorum, 
tot  rbre  littcras  a  dcxtra  abiiccndas  ,  quot 
fjcrint  millitatcs  indiuiforc:vt  fi  pcr  30000. 
diuifciimus  quacuor  licceras  a  dcxcra  proii- 
ciemtis  ,  reliquumque  diuidcmus  pcr  3. 
hoc  modo. 

Ciun  igitur  diuifor  fuerit  ex  vnitate  vt 
1000.  vel  10000.  vel  ioooco.  fufticiet 
toc  abiecifie  licccras  quoc  funt  in  diuilore 
vnitates  ,  refiduuirque  cric  nuinerus  di- 
uifus  5c  hxc  fmt  racio  moate  rcgi). 

7  4  2  J  9  8  I I  3  6  4 
3000  12364 
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Capvt  XXXIX. 

Ve  Scientia  mdtiplicmtionis  fer  mcwo- 
riam. 

ET  fam  quidam  qui  volunt  multiplicare  1 
numeros  memorix  ck  conftat  hoc  in  tri» 
bus  regulis.  Cum  duxeris  terminum  me- 
dium  inter  duos  numeros  in  fe  &  difteren- 
tiam  iti  fe  :  &  deduxeris  eam  a  produ&o 
primo  ,  lict  multiplicatio  numerorum  ,  ex 
quifttt  kcundi  elcmentorum  ,  veluti  volo 
deducert  27.  in  33.  iungo  fiunc  60.  me- 
dium  $q.  du&um  in  fe  fit  900.  differentia 
30.  a  27.  eft  3.  in  fe  ducta  facic  9.  dcduco 
9,  ex  900. fic  S^i.mulciplicacio  17.11133. 

Cum  duxcris  numerum  in  parcem  fiec  2 
aggregatnm  xquale  ductui  cocius  in  cocum, 
veluti  volo  ducere  27.  in  63.  duco  27.  in 
f,  fit  162.  duco  in  3.  fic  81.  ad  1620.  fi- 
unt  1701 .  productum  27  ,  in  63.  deducitur 
ex  tcrtia  fecundi  Euclidis. 

Cum  duxcris  totum  ,  &  diminutum  ^ 
in  diminucum  ,  &  aggrcgaueris  ,  deinde 
dcmpferis  quod  prouenit  ex  diminutis  in 
addita  ,  pcr  cruccm  :  habebis  produccum> 
vcluci  37.  in  49.  cocum  de  37.  eft  4cd. 
49.  cft  jo.  duco  fiunc  2000.  diminucum  de 
37.  ad  40.  eft  3.  de  49.  eft  t.  ad  50.  duc 
inuicem  fiunt  ^.addoad  2000.  fiunc  2003. 
duco  1.  in  40.  &  func  40.  &  3.  diminu- 
tum  vnius  in  50.  additum  alterius  ,  fiunt 
150.  addo  40.  fiunt  190-  decraho  ex  »003. 
rtmfiient  2813.  Etfitailiter  cum  duxeris 
cocum  ,  in  totum  &c  dctradtUiti ,  remane- 
bit  reliduum  ptd  malciplicacione  :  volodu- 
cere  35.  in  79.  duco  in  80.  fiunt  2800. 
duco  35.  in  1.  quo  deflficic  79.  ab  80.  fit 
35.  decraho  ex  1S00.  fiunt  2765^0  pro- 
duclo. 

Liquetautem  producla  denariorumin  de-  ^ 
narios  ellc centenariorum  numerum  ,  vt^o. 
in  7o.fiunc  1  i.cecinaria,&  cetena  incentena 
produdum  cft  nurnerus  miriadum  ,  vc  700. 
in  Sooo.  fiunt  56.  miriades  ,  videlicet 
560000.  &  numerus  in  denarios  produccum 
nnmcrus  denariorum  ,  vehici  17.  in  70. 
fiunt  1 1  9.  denarij  ,  videlicct  1  1 90.  5c  nu- 
merus  in  centena  producic  eodem  modo 
numerum  centenorum.  veluti  17.  in  500. 
pioducit  8j.  centcna  ,  videlicet  8joo.  Sc 
denarij  centena  producunc  miiliaria  ,  veluci 
70.  in  800.  producic  56.  qux  func  millia- 
ria  :  videlicet  56000.  vltra  autem  miriades 
memoricer  laborare  laboriofum  eft  eadem 
tamen  racione  in  infinicum  procedimus. 


C  A  P  V  T      X  L. 

Ve  cognitione  iduum ,  Kalendarum ,  2V<?- 
narum  ,  Veftorum  ,  Mobilium  >  Cicli, 
AureiNumeri ,  EpaC~t<e,Inditioms,Bi- 
fextihcorum  So'is,&  Lum+fmeTa- 
buiis  &  dtcitur  comyutus  mmor* 

ET  ex  hac  fcientia  prouenic  nobis  co- 
anitio  omniumhorum  faciiis:iam  enim 

icrs 
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cis  quod  funt  menfes  12.  in  anno  quorum 
nomina  Lmuarius  ,  Februarius  ,  Martius, 
Aptilis,  Maius,  Iunius,Iulius,  Augurtus,  Se- 
ptember,  O&obcr ,  Nouember  ,  December. 
A  Etin  his  Ianuarius,  Marcius ,  Maius,Iu- 
h'us,Augurtps,  Oclober,December,  habent 
dies  ji.lcd  Februarius  dies  2  8.fine  bifexto, 
cumbifexto  29.  Apriiis,  autem  Iimius,  Sc- 
ptember,  &  Nouember ,  habent  dies  30. 
quare  totus  annus  comprehe-ndit  dies  365. 


5 


fine  bifexto,cum  bifexto  dies  566. 

Sciemus  autem  annum  bifextilem  cum 
diuiferimus  annos  Chrifti  per  4.  eo  quod 
omnibus  4.  annis,curric  bifextus:&  fi  nihil 
fupereft  atali  diuifione ,  annus  eft  bitextilis, 
fi  Uiperfunt  3 ,  vel  2.  vel  1.  non  erit ,  igitur 
dicemusquod  153«?.  eft  bifextilis ,  &  1540. 
quoniam  dimfi  per  4.^011  habentfuperfluum 
aliquid,&  hoc  rn  perpetuum. 

Sunt  etiam  12.  figna  qus  fol  perambulat 
4  in  anno  quorum  quodlibet  continet  gra- 
dus  jo.&ita  perambulat  fol  per  vnum  gra- 
4*m  fingulo  die  ,dicemus  igitur  quod  in 
duodecima  die  Ianuarij  ',  ingreditur  Aqua- 
rium:&  in  duodecima  Februarij,  foi  ingredi- 
tur  Pifces,in  duodecima  Martij  Arietem:In 
duodecima  Aprilis  Taurum:&  fic  de  fingu- 
Iis:initium  tamen  fumunt  figna  ab  Ariete 
hocmodo,Aries,Taurus,Gemini,Cacei-,Leo, 
Virgo,Libra,  Scorpio,  Sagittarius,  Caprico- 
rnus,Aquarius,Pifces:cum  igitur  fcire  vis  lo- 
cum  folis  videquotdies  interfint  inter  duode- 
cimam  menfis  ,  &  diem  praefentem  & 
tot  gradibus  figni  illius  dices'efle  foiem  velu- 
ti  volo  fcire  quot  gradibus  fit  fol  fecunda 
Augurti,  deduces  n.Iulij  exfecunda  Augu- 
iti,&  remanenc  dies  21.  cum  igitur  fol  fit 
in  duodecima  Iulij  in  initioLeonis,eritinfe- 
cunda  Augufti  in  gradu  2  i.Leonis  fcisjenim 
numerum  diemm  menfis  per  fecundum  di- 
claim  hu.ius  &  ingrefliim  folis  in  duodeeimo 
Iulij  in  Leouem,  perprarfens  didtum,  vnde 
fciemus  locum  eius. 
^  Cum  autem  addideris  vnitatem  annis 
Cbrifti,  &  diuiferis  pcr  19.  quod  remanebit 
eft  aureus  numerus  ,  caue  tamen  vt  in  his 
omnibus  annuma  Martio  inchoare  memi- 
neris.  Exemplum  in  anno  1538.  volo  au- 
reum  numerum,addo  i.fit  1535.  diuidoper 
19.  exit  Si.  relinquitur  nihil ,  aureusigitur 
numerus  eft  19, &  ita  in  anno  1539.  adden- 
do  lupereft  1.  &  in  anno  1540.  fuper- 
funt  2. 

Et  ex  hoc  Epacta  ,  duc  femper  aureum 
£  numerum  in  1 i,&  diuidejper  ^o.quodrema- 
net  eftepa&a,  velutipofitus  fuic  aureus  nu- 
merus  1538.  anni  i^.ducin  11.  fic  209. 
fubtrahe  30.  quotiens  potes,  erit  fupcratio 
29.  qui  numerus  eftepaeta  anni  1538. 
7  Ciclus  Solaris  habetur  fuperaddendo  9. 
cum  annis  Chrifti  ,  &  aggregatum  diuide 
per  2  8.  quod  fuperfluit  eit  numerus  cicli, 
exemphun  volo  ciclsm  anni  1538.  adiungo 
9.nt  1  547.diuido  per  2  8.  fuperfunc  7.  pro 
ciclo. 

Ec  ex  hoe  habetur  dies  primus  annhnam 
cum  ciclus  eft  o.  vei  2  8.tunc  eft  dies  domi- 
nicus,cum  i.dies  Luns,cum  2.dies  Mercurij 
propter  bifextum:  computabis  igitur  a  ciclo 
peiaunos&  habebis  primam  diem  Ianuarij, 


vt  in  anno  1538.  ciclus  eft  7.  per  dictum 
feptimnm  igiturdies  primalanuarij  ert  mar- 
tis  :  nam  ex  eo  qu6d  ciclus  eft  7.  igitur  in 
anno  1531.  fuit  o.&  ex  confequenti  dies 
Dominica  in  anno  1 5  ^i.dies  Lunar,inanno 
1  5 3  3-dies  Mercurij,  quia pracceflit bifextus, 
in  anno  1 5 34.Iouis,in  anno  15  3  5.  Veneris, 
in  anno  1536.  Sabbaci,in  anno  15  37.  Luna? 
propter  bifextump  ra?cedentem:igitur  in  an- 
110  1 5  _3  8-eric  dies  Prima  Ianuarij  Marcis,  & 
hic  ordo  procedic  in  infinitum  ftante  Kalen- 
dario. 

Et  ex  hoc  habebimus  litteram  Domini-  9 
calem:nam  cum  femper  die  Prima  lanuarij 
curratjfi  igitui-iciamusquaenam  dies  fit  Pri- 
ma  Ianuarij,  fciemus  quae  littcra  correfpon- 
deat  diei  Dominica:,  veluti  inannoij^S. 
dies  Prima  cft  Martis  ,  &efta:igitur  dies- 
Mcrcurij.b.  &  Iouis.c.& Veneris.  d.&  Sab- 
bati.e.igitur  littera  Dominicalis.  f. 

Et  ex  his  kalenda?  nonas,&  idus,  nam  10 
prima  dies  cuiuflibet  Mefis  kalenda:  vocan- 
tur ,  dies  autem  antecedentes  Menfis  alte- 
rius  prascedentis  nomine  dicuntur-  Kalenda 
ru,tali  numeroqualiseft  is  quo  diftant  a  ka- 
lendis  ipfis.  Eexemplum  Prima  dies  Maij 
dicitur  Kalendas  Maij  30=  Aprilis  qua?  eft 
proxims:  precedens  pridie  Kal  Maij  dicitur 
29.Aprilis  tertio.kal. Maij,  vigefimao&aua 
Aprilis  quarto  Kalendas  Maij,  &  ita  kalen- 
da:  funt  in  menfe  prscedente  dmnes  per  nu- 
merosfignata?  ,pra:ter  kalendas  ipfas  nam 
cum  flmpliciter  dicimus  kalendas  lulij, 
diem  Prima  Iulij  intelligimus  ,  nona:  autem 
in  quolibet  menfefuuc  quatuor,  excepts  in 
Mavtio,Maio,  Iulio,&  OcTrobri ,  in  quibus 
func  fex  ,  incipiunc  igitur  in  habentibus 
quatuor  fic  ,  fecundam  diem  dicunt  quarto 
nonas  ,  tertiam  diem  tertio  nonas  quartam 
pridie  nonas,  quintam  diem  nonis:&  in  ha- 
bentibus  fex  nonas  dicunt  fecunda  die,fex- 
to  nonas,  tertia  die  quinto  nonas ,  quard 
die  quarto  nonas,  ita  quod  feptima  die  di- 
cunt  nonis:poft  fucceduht  idus  odo  in  quo- 
libec  menfe,vndepro  memoria  fafti  funt 
hi  verfus  ; 

Sex  Maius  nonas,Ocl:ober  Julius,&  Mars, 
Quatuor  atreliquhtenetidus  quiiibet  o&o* 

Dicemus  igitur  oclaua  die  Maij,&nona 
diefeptimo  idus  ,  &  decima  fexto  idus.  ' 

Ita  quod  quintadecima  die  ,  dicemus 
idibus  Maij  poft  hxc  incipiemus  dicere  in 
die  (extadecima  Maij  ,feptimo  decimoka- 
lendas  Iunij,  &  die  feptimadecima  dicemus 
fexto  decimo  kalendas  Iunij,  &  ita  deinceps 
vfque  ad  kalendas  Iunij  ,  non  eft  autem 
difterentia  nifi  ex  parte  nonarum ,  qua?  ali- 
quando  vt  dixi  funt  6.  aliquando  4.  &  pro- 
pter  hoc  ponam  exemplum  in  duobusmenfi- 
bus.quorum  vuus  habet  6.  nonas,  &  alius 
tantum  quatuor  ,  nam  per  habentem  fex, 
regulabuntur  eadem  ratione  ,  Maius,  Iulius 
&  O6tober  ,  per  reliquum  qui  haber  tan- 
tum  4-nonas,  regulabuntur  reliquifeptem, 
menfes. 

FEBRVARIVS 
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FE  BRVAR  IVS. 

1  Kalendis  Februarij. 

2  Quarto  nonas  Februarij. 

3  Tertio  nonas  Febru. 

4  Pridie  nonas  Februar. 
j  Nonis  Fcbruarij. 

d  O&auo  idus  Februar. 

7  Septimo  idus  Febr. 

8  Scxto  idus  Febr. 

9  Quinto  idusFebr. 
loQuarto  idus  Febru. 
1 1  Tertio  idus  Febr. 

1  i  Pridie  idus  Febr. 

1  3  Idibus  Februarij. 

1 4Sextodecimo  Kalen.Martij. 
1 5  p>ccimoquintoKalend.Marr. 
xG  Decimoquarto  Kalend.Mart. 

1 7  Tertiodecimo  Kal.Marc. 

1 8  Duodvcimo  Kal.  Mart. 

19  Vndccimo  Kal.  Marc. 

10  Dccimo  Kal.  Mart.  . 
xi  Nono  Kal  Mart. 

2  2  Octauo  kal.  Mart. 
zf  Scptimokal.  Mart. 
24  Scxtokal.  Mart. 
aj  Quinto  kal.  Mart. 
16  Quarto  kal-  Matt. 

27  Tcitio  kal.  Mart.  ijy^. 
»8  Pndiekal.  Martij. 

M  A  R  T  1  V  S. 

1  Kakndis  Martij. 
i  Scxto  nonas  Martij. 

3  Quinto  nonas  Martij. 

4  Quatto  nonai  Martij. 

5  Tirao  r.oi.as  Martij. 

6  Prdie  nonas  Martij. 

7  Ni-nis  Martij. 

8  OttauoidusMutij. 

9  SeptimoidusMart. 

10  Sexco  idus  Mart. 

1 1  QuintoidusMact. 
1  j.  Qiurto  idus  Mart. 
I  j  Tcrtio  idus  Mart. 
14  Pridic  idus  Martij. 
1  {  Idus  Martij. 

16  Septimodccimo  Kalend.  Aprilis. 

1 7  Sextodccimo  kalcnd.Aprilis. 
1  S  Decimoquinto  kal.  Aprilis. 

1  9  Quattodecimo  kal.  Aprilis. 
20  Dcclmorertio  Kal.  Aprilis. 
1 1  Duodecimo  Kal.  Apiilts. 
22  Vndccimo  kal.  Aprilis. 

2  3  Dccimo  kalend. Aprilis. 
24  Nonokal-  Aprilis. 

2  ^  Ochuo  Kal.  Aprilis. 

26  Septimo  Kal.  Apiilis. 

27  Sexto  Kalcnd,  Aprilis, 
a8  Quinto  kalend.  Apriiis. 

29  Quarro  kalend.  AptiKs. 

30  Tertio  kalend.  Aprilis. 

3 1  Pndie  Kalend.  Aprilis. 

Etcx  hocindictio,  &  eft  vt  addas  annis 
Cbrifti  3.  &  diuida3  per  15.  quod  fiipereft 
ell  indicftio.  Exemplnm  veluti  voloinanno 
ij  jS.indi&ionenuaddo  3 . fic  ij^i.diuido 


per  1  j.fuperfunt  u.  exdiuifione  igitur  indi- 
clio  eft  1 1 .  &  nota  quod  ficut  Aureus  nu- 
merus  ,  &  Epa&a  ,  incipiunc  a  Martioeiuf- 
dem  anni  ,  ita  quod  per  duos  menfes  poft 
initium  anni :  ita  indictio  incipit  in  menfe 
Septembri  antecedentis  anni:vnde  dicemus 
quod  in  anno  1  j  3  8.  de  menfe  Odtobris, 
eftindi&io  12.  &  non  tl.  quia  finitus  eft 
annus indi&ionis, qui  incipit in  anno  1537. 
dc  menfe  Septembris  per  contrarium  dice- 
mus  quodin  menfe  Februarij  1  j  3  8.  Au- 
reus  numerus  eft  1  S.  &  Epacta  18.  quia 
nondum  inccpit  annus  1558.  quia  nondiim 
peruenimus  ad  menfem  Martij. 

Ex  his  tandem  habebis  coniundtionem  Ia 
Solis  &Lunae,&  oppofitionem ,  &  qua- 
dratutam  ,  cum  EpacB  habita  per  fextum 
adde  numerum  kalendarum  a  Martio  inci- 
pientium,&  totum  fubtrahe  a  30.  &  reh- 
duum  eft  nnmerus  dieritm  coiunctionis  in 
talimenfe  >  quodfi  fit  minus  i^.detrahe  a 
15.  &  refiduum  eft  numerus  dierum  oppo- 
fitionis:&  fimiliter  fi  excedit  ^o.fubtrahe  a 
4j.  rcfiduum  eft  numerus  dierum  oppo- 
fitionis:demcdia  femper  intellige-.habito  die 
oppofitionis  vel  coiun&ionis  dies  o£taua  ab 
iilis  eft  dies  quadrati  :  exemplum  in  anno 
153 8.  Epacta  eft  29.  volo  fcire  de  menfe. 
Augufti  coimmctiones  &  oppoiitiones 
quadrata  ,  addo  ad  29-  6-  prokalendis  a 
Manio  ad  Auguftum,  fiunt  35.  demo  ex  45. 
remancnt  io.  igitur  die  1  o.  erit  oppofitio, 
Hueplenitudo  LunaE  :  detraho  35.  ex  60.  fic 
ij.igjtur  die  l^.erit  coniun<5tio  Lunae  >  Sc 
quia  oppoiitio  fuic  in  decima  die  addendo 
7.  erit  quadratura  tn  die  decimafeptima  8c 
fimiliter  detvahendo  7.3  10.  remanent  3. 
igitur  alia  quadratura  erit  in  tertia  die  Au- 
gufti  &  hoc  de  mediis  quse  valde  veris  af- 
pectibus  funt  propinqua*  intelligatur. 

Et  ex  hoc  iocus  Lunx  haLtito  ioco  Solis  j  3 
in  gradu  iigni  per  quartum  habeas  dies  a 
coniundione  3  &  eos  multiplica  per  4.  &C 
diuide  per  9.  quod  exit  funt  figna  Sc  partes 
fignorum  :  continct  autem  fignum  hic  gra- 
dus  30.  Exemplum  volo  locum  Lunae  quin- 
ta  decima  die  Augufti  anni  di6li,coniunCl;io 
per  pra:cedentem  fuit  decima  die  lupera- 
tio  funt  dies  )  .duco  in  4.fiunt  io.diuido  per 
9-exeunt  i.8c~'-  cuilibet  autem  nonxpar- 
ti  de  30.  dabisgradus  3.  igitur  crunc  %na 
2.&  gradus  6.  addenda  loco  Solis  ,  qui  fuic 
per  quartam  in  Virginis  gradu  tertio  igituc 
Luna  erit  iuxta  9.  gvadum  Scorpij  tunc,haj 
rationes  licet  non  lint  admodum  pra?cifa:, 
multum  tamen  funt  aliquando  necehariar, 
&  iocunda;  fciru ,  qua:  autem  fequitur  exa- 
<ftior  eft  quoniam  Pafcha  &  Fefta  Mobi- 
lia  potius  mediam  quam  hic  docui  ,  quaro 
veram  Lunae  coniundlionem  ,  fequuntur: 
quaein  Ephemeridibus  demonftratur. 

Et  cx  hoc  Carnis  priuium  vtrumque  &c  r4 
dies  Pafchae,  &  Quadragefimae  initium,  & 
finis  doccbitnr  :  habeas  per  duodecimam 
coniundtionem  Lunas  de  menle  Februarij, 
&  fcies  qua  die  currit  per  octauam  &C  ti 
fuerit  die  Martis  ,  proximus  fequens  dies 
Martis  erit  carnis  priuiurn  Romanum ,  &C 
fi  alia  die  erit  omninoin  proximo  die  Mar- 
cis  Camis  priuium  Romanum  :  quo  habito 

dies 
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dies  fequens  proximus  eft  dies  Cinerum  :  &c 
iuitium  Quadragehmae  Romana:  ,  &c  dies 
Dominicusfequens  Camis  priuium  Ambro- 
fianum  :  deinde  numera  6.  hebdomodas  ab 
co  :  &c  habebis  Pafcha  commune  Ambro- 
fianis&  Romanis.  Exempluminanno  1538. 
de  menfe  Februarij  fuit  Auretis  numerus  1  8. 
ex  r  1  .notando,&  Epafta  1  Z.&c  Kalendae  1 2 
igitur  totum  jo.non  erit  igicur  in  Februario 
coniun&io  ,  demo  igitur  50.  de  60.  rema- 
net  coniundtio  in  30.  die  Februarij ,  &c  quia 
Februarius  non  habetnifi  28.  dies  eric  igitur 
coiun&io  talis  infecunda  Martij:&  quiaka- 
lendai  Ianuarij  fuerunt  in  die  martis,erit  dies 
fecunda  Martij  dies  fabbati  ex  dierum  com- 
putatione  &c  cmia  in  proximo  die  Martis  eft 
Carnis  priuium  Romanum  ,  igitur  Carnis 
priuium  Romanum  erit  quinta  Martij :  &c 
die  decimaMarcij  Carnis  priuium  Ambro- 
fianum  ,  &  1  1.  initium  Quadragefimae :  ad- 
dicis  autem  ^.hebdomadibus  noftro  Carnis 
priuio  confurgic  Pafcha  die  vigefimaprima 
Aprilis. 

1  ^     Ec  ex  hoc  omnia  Fefta  Mobilia ,  nam  tri- 
bus  hebdomadibus  ante  Carnis  priuiu  Am- 
brofianum  incipit  Septuagelima  ,  nam  ipfa 
eft  ante  Pafcha  9.hebdomadibus,Exemplum 
fuit  Carnis  priuium  Romanum  ex  prarceden- 
te  die  quinta  Martij ,  Ambrofianum  die  10. 
ciufdem ,  demo  dies  2 1  .femper  ex  die  Camis 
priuij  Ambrofiani ,  erit  Septuagefimae  ini- 
tiumdie  17.  Februarij  :  &  cum  adduntur  5. 
hebdomodae  ad  diem  Pafchae  habemus  diem 
Rogationis :  vnde  incipiunt  16.  Maij ,  pofi- 
to  Pafchate  21 .  Aprilis  :  verumtamen  addi- 
tis  diebus  8.fiunt  Ambrofianae  Rogationes, 
videlicet  die  tertio  Iunij :  additis  autem  dua- 
bushebdomadibus  fiet  Pentecoftes  folemni- 
tas  ,  nam  ipfa  femper  7.  hebdomadibus  poft 
Pafcha  etiam  celebratur,  vnde  erit  die  9.  Iu- 
nij  ad  diemautem  rogationum  Romanarum 
adde  4-&  habebis  AfcenfionemDomini.Ad- 
uentus  Domini  femper  eft  in  quarta  Domi- 
nica  ante  Natiuitatem,  vnde  fi  Natiuitas  fic 
in  die  Dominico  ,  eric  Aduentus  Domini 
maximc  diftans  a  nataii  die,  &  celebrabitur 
vigefimafeptima  die  Nouembris  :  vnde  ab 
illa  die  vfque  ad  diem  natalis  exclufiue  ieiu- 
nium  celebratur :  eft  autem  dies  natalis  fem- 
per  in  die  fequenti  a  quo  fuic  initium  anni, 
nifi  fuerit  Bifextilis  ,  fi  enim  anni  initium 
1538.  fuit  Martis,  eritdies  natalis  mercurij, 
fi  vero  foret  Bifextus  ,  eflet  duabus  feriis 
poft  videlicet  die  Iouis ,  habito  igitur  die 
pafce  habebis  reliqua  Fefta  mobilia,vt  in  fe- 
quenti  Tabula  pro  memoria  difpofui  ,  nam 
&  Corpus  Chrifti  a  die  Afcenfionis  vigefi- 
mus  fecundus  eft :  &  Trinitatis  feftum  a  Pen- 
tecofte7.  dies ,  terminuma  quo  excludendo. 

Camis  priuium  Romanum  die  martis  fe- 
quente  Lunam  Februarij. 

Carnis  priuium  Ambrofianum  diebus 
poftRomanum  5. 

Dominica  Septuagefims  Jiebdomadibus 
ante  Carnis  priuium  Ambrofianum. 

A  Carnis  priuio  Romano  dies  fequens 
Mercurij  dieseft  Cinerum. 

A  Carnis  priuio  Ambrofiano  ad  Pafcha 
hebdomadae6. 

A  Paichate  ad  Rogationes  Romanas  heb- 


domad.r  5.  dies  vnus. 

A  Pafchate  ad  Rogationes  Ambrofianas 
hebdomada:  (J.dies  vnus. 

A  Pafchatead  Afcenfionem  Dornini  heb- 
domada:  5.  dies  4. 

A  Paichate  ad  Pentecoftem  hebdo- 
madae  7. 

A  Pafchate  ad  Feftum  Trinitatis  hcbdo- 
madae  8. 

A  Pafchate  ad  CorpusChrifti  hebdoma- 
d%  S.dies  4. 

Dominica  quartafemper  antediem  nata- 
lis  Domini  dicitur  Aduentus  ,  tempus,vf- 
que  ad  diem  nataiis  dicitur  aduentus , 
quod  maximum  eft  dierum  28.  minimum 
21. 

Interuallum  eftfemper  tempus  interme- 
dium  inter  diem  natalis,  &c  Dominicam  pro-  - 
xime  pracedentem  carnis  priuium  Roma- 
num,in  quacantatur.efto  mihr.vnde  cogni- 
to  carnis  priuio  Romano,cognofciturinter- 
uallum:vnde  in  exemplo  fuit  carnis  priuium 
Romanum  5.  die  Martij ,  igitur  Dominica 
antccedens  fuit  3.  Martij,quare  additis  6. 
diebus  Decembris  refiduis  poft  Na,tiuita- 
tem  ,  8c  totis  Ianuario  &c  Februario ,  &  die- 
bus  3.Martij,fiet  interuallum  dies  6%.  vide- 
licet  hebdomada:  9,  dies  5.  quare  bis  aut 
ter  legenti  duo  haec  capitula  pra?cedcntia  non 
erit  difficile  memotia  hccc  omnia  leuiter 
comprehendere  ,  abfque  alio  calculo  :  cmare 
licet  incurfu  Lunae  exactam  nondederimus 
rationem  ,  fatis  tamen  \  ad  cun&as  opera- 
tioncs  perficiendas  fed  nimium  prolixus  fui. 


CAPVT  XLL 

Ve  Ligationibus  auri&  metdUrum. 

SCiendum  eft  qu6d  marcha  mri  >  vel 
Argtnti  ,  continet  vntias  8.  vntia  con- 
tinet  denarios  pondcris  2  4-&denarius  con- 
tinet  grana  24.  igitur  vntia  continet  grana 
576,  &:  Chara&eres  funt  tales. 
Marcha.  Vntia,  Denarius  Grana. 
rh  onz  d  gra- 

Et  funt  duo  metalla  de  quibus  fit  conii- 
deratio  aurum  &c  argentum  ,  aurum  habec 
mixtionem  argentiquandoque,  &quando- 
quea?ris,velalterius  metalii  ,  quodinprecio 
nihiloreputatur,&quandoque  habet  vtrum- 
que  argentum  ,  videlicet  &c  ss:argento  au- 
tem  milcetur  ass ,  vel  aliud  cuius  non  cadit 
confideratio  in  pretio,  fed  in  pondere ,  in 
auro  qusritur  quantum  admifcetur  de  re 
nulliusvaloris ,  &c  poftquam  fcitum  eft  hoc: 
quantum  de  argento ,  in  argento  autem 
quantum  permifcetur  de  aere,  vt  fciamus 
quantum  refidui  fit  purum. 

Porro  proportionem  hanc  fumunt  in  cha- 
radtis  24.  pondus  charadti  eft  4.  granorum 
ita  quod  illud  quod  eHrperfediflimum  in 
pondere  24.  characlorum  habet  etiam  auri 
charados  24.  &  nihiJ  aliud  admixtum  , 
quantum  vero  defhcit  ex  24.  charactis  in 
pondere  ,  de  vero  auro  ,  &c  aliud  admix- 
tum  eft,  eo  detcrius  eft,  vt  fi  fim  charadti 
3.  aeris  igitar  non  erunt  nifi  1 1,  auri,  defE- 
ciet  :  igicur  compofjtio  &  maira  ilk  qua: 

«x 
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ex  particula  iudicatuc  octaua  parte  iui  valo- 
iis  &'  iux  perfe&ionis  continet  autem  ex 
dictistota  p.rrc&io  24.  chaiadtorum  gra- 
ua  96* 

Cuixruncur  autem  in  his  duo  maximo 
valor  mailx  &  confolatio  monetx  dc-valore 
autem  prius  diceinus. 

Dixit  igiturquidam  mifcui  m.  29-  onz. 
7.  d.  8-  gra.19.  perfe&ionis  charact.  19. 
gra.$-|-. 

Ec         onz.i.d.i9.gra.*i.  perfectionis 
char.i7.gra.i  f. 

Volo  lcire  quam  perfefiionem  tota  mal- 
fa  habebit  &  ponamus  quod  admixtum  fic 
argentum  ,  refoluc  primam  &  fecundam 
mallam  in  grana  pcr  viam  multiplicatio- 
nis  &  erit  prima  malfa  gra.  13787  ?.  fe- 
cunda  gia.  180723 59 f  duco  vtramque 
fummam  in  fuam  perfectionem  in  grana 
rcfolutam  ,  erat  prima  perfcctio  gra.79^ 
dufta  in  137875.  fiunt  gra.  10961061— 
d.duco  fecundam  in  fuam  perfedtionem 
qux  fuit  gra. 697-  fiunt  gra.  180725597- 
MMgofimul  fiunt  gra.2903  34ii.diuido  per 
y6.&  funt  grana  cotius  pcrfeclionis  ex  re- 
gula  tnum  dicenda  inferius  ,  prodeunt  gra- 
na  puri  auvi  iu  tota  malla  30143  i-^i  &lunc 
m  65.01U.5.  d.i.gra.7^ :  quam  fummamfi 
cx  cota  dcmplciis  lumma  qux  fuit  in-  86". 
onz.i.  d.  4.  gta.  1 7.  rcmanebunt  argenti  vel 
akctius  mccatli  mio.onz.^.d.^.gra.g^. 

m  .mtcm  vclk-s  pafcdtioncm  fcparatx, 
fkcile  cll,  iunge  vtramque  &fiuut  char.37. 
gra.j-f  diuidc  pcr  ir.cdium  &  habebis  per- 
i.  H\  .u.  .!  iM  illx  cli.ir.  1  b-'.  gra.  i  5c  hoc 
vbi  mixcioforet  xqualis.  Qiiod  ii  vchsper- 
fcctioucm  malix  mixrx  accipe  grana  maf- 
fe  totius,&  funt  396977.  &  giana  puri 
auri  cociusmaftx  &  fuerunt  gra.  302431. 
™  dicigicur  per  regulam  liexillis  hxc  quid 
cx  24.  char.  duc  24.111  301431-^  &  diui- 
de  pcr  396977.  &  exibunt  char.i  8.  gra.o 
~£  Sc  hxc  cft  perfe&io  huius  totalis 
malix. 

Cognouifti  igicur  quantum  continent 
puri.fic  non  pttci*  &  qualis  coniurgat  perfe- 
ccio  milcendo  totum  cum  toto  ,  &  qualis 

nCorcat  pcrfe&io  mifcendo  xqualiter  de 
vtraque  malfa  fimuL 

Et  cx  his  pollet  ficri  prctium  facilitcr 
a  parte  ad  totum ,  &  etiam  hoc  poteft  fieri 
pcr  pra&icam  faciiius  non  camen  prxcifius. 

Cum  vcro  vfus  iocorum  fuerit  in  alio 
ponderum  genere  veluri  librarum  contincn- 
tiura  onz.  12.  operaberis  propottionaiicer, 
doctrina  enim  libri  huius  generalis  cft  & 
omnibus  inferuitimodo  vlus  locorum  his 
accommodare  ftudeas  quod  exercitato  in 
hoc  opcre  facillimum  eft. 

Et  func  in  hoc  regalx  confolationis  mo- 
netarum  ,  &  eft  conlolatio  cowpofitio  me- 
talloram  ad  ccrtum  valotem  &  bonita- 
tera  ,  augcndo  vel  minuendo :  &  in  argcn- 
to  communiter  non  vtuntur  charadis ,  ied 
perfedtione  fumpta  ex  vnciis ,  itaquod  prx- 
fupponunt  libiam  argenti  fini  concinere 
onz.  12.  argenci  puri  ,  &.quanto  minus 
continet  tantum  deficit  a  fupradict a  boai- 
tacc&  appellanthanc  peffedionem-.ligam.5 
1  Cum  volueris  fcire  mixuoncm  duarum 
Tom.  I V. 


aut  trium  rationum  avgenti  fac  vt  in 
excmplo  fuperiore  ,  accipiendo  purum  & 
partiendo  pertotam  fummam  impuri,  quod 
exic  dicir.ur  liga  fiue  perfe&io. 

Cum  volueris  ex  diuerfis  materiebus  2 
argenti  facere  fine  additione  xris  puri ,  vel 
argenci ,  quantitatem  datam  fub  certa  perfe- 
aione,  qux  non  fit  maior  minore :  nam  fic 
impoiiibile,efiet  vtex  argento  Perfe6feionis 
onz.  5.  &  7.  &  10.  potes  fecere  argentum 
perfedionis  9.aut7-maius  autem  quam  10. 
aut  minus  5.  efficere  non  pofles  ,  fine  alia 
addicione-.igitur  vide  fuperationem  partium 
ad  argentum  quod  quxris  ,  &  eam  xqua 
in  minoremains  ,  in  maiore  minus ,  vcdi- 
dtum  eft  :  vc  in  exemplo  volo  ex  argcnto 


J 

7 

10  1 

I 

1 

4 

2 

I 

1 

6 

perfeclionis  10.  &  7.  &  5*  facere  100.^ 
libras  argenti  perfecl:ionis  9.  tunc  fubcrahe 
9.  a  10.  remjnenc  1.  fuppone  1.  omni 
minon  9.  &  fiet  1.  fub  7.  &  iub  5.  dein- 
de  fubtraho  5.  &  7.  ex  6.  remanent  2. 
&  4.  fupponencla  ad  10.  &c  omni  alio 
maiori  9.  fi  eflet  :  congrtga  partes  fienc 
onz.  8.  conftantcs  ,  ex  6.  vnciis  per- 
fcclionis  5.  &c  alia  perfedtionis  7.  tale 
igitur  pondus  8.  vnciarum  eft  ad  9.  ligas 
vc  volo  ego  taiiicn  non  onz.  8.  ied  libras 
ioo.  talis  argenti  volebam  propterea 
dices  fi  ofiz.  8.'  dant  Iibr:is  100.  quid  da- 
bunconz.6.&:  i.&  i.&  inuenics  quod  ligx 
fo.  erunt  hbrx  75.  ligx  7.  hbrx  12  4  & 
iigx  5.  librx  5.  12  4"« 

Ciim  volueris  &  eft  quafi  conuerfum  ^ 
prioris  ex  diueriis  datis  quantitatibtis  per 
additionem  mixti    reducere  quantitatem 
totam  non  datam   ad  cercam  pcrfedT:io- 
nem  ,  vcluti  argenti  lib.  50.  perfe&ionis 


50 

60 

5 

6 

250 

70 

_7 

5o 

490 

60 

70 

250 

360 

49  o_ 

1100J 

180 

"^? 

onz.  5.  &  argenti  iib.  ^o.perfectionis  onz.^* 
&  argenti  Iib.70.  perfectionis  ofiz.  7.  ad- 
dere  tantum  aigenti  perfeitionis  onz.  1 . 
quod  reducam  totam  maiiam  ad  perfectio- 
nem  oiiz.  3.  hxc  componitur  ex  duabus 
primis  regulis  fine  addicione  aliqua  hoc 
modo  ,  per  primam  regulam  duc  vnum- 
quodque  in  luam  perfeclionem  5.  ia  50. 

E  fi« 


u 
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fit  250.  6.in  6o.fit  360.  7.  in  70.  fit  490. 
congrega  fiunt  1 100.  diuide  per  libras  im- 
pnri  &  fuerunt  180.  exit  6^-  &  haec  eft 
perfe&io  maflx  totius  5  deinde*  per  fecun- 
dam  regulara  qusrre  ex  duabus  maffis 
quarum  vna  eft  perfe&ionis  onz.  1.  alia 
6\  volo  facere  maflam  perfectionis  onz.3. 
&  inuenies  quod  ex  illa  qua:  eft  6—  requi- 
runtur  2.  onz.  ex  illa  vnius  onz.  3^-  :  dic 
igitur  perregulam  3.  ii  2.exit  3-  quid  e»i- 
gent  lib.  x8o.  multiplica  ia' St  ipfum 
1 80.  fiunt  Hbrae  560.  diuide  per  1.  exeunt 
280.  Iibne  admifcenda?  ex  argento  lig« 
vnius ,  cum  tota  illa  mafla  trium  materie- 
rum  vt  fiat  Iiga:  3.  &  fficnt  libra:  omnes 
mixtte  460,  in  quibus  erunt  argenti  puri 
libra:  ij;.  per  idem  fi  loco  argenci  perfe- 


2. 


3v 
180 

37 


i8< 


560 
z 


t 


280 
180 

460 

£fcionisonz.i.  velles  a-spurutn  mifcere,in- 
uentatotius  perfeclione ,  qua;  fuit  6^  8c 
acceptis  fuperationibus  argenti  quaefitifub 
asre  ,  fignabis  3f  :  fub  iUa  6~3  3.dicigi- 
tur  fi  3.  producit  : quid  producet  velexi- 
gent  libra:  1S0.  duc  in  3^  fiLmt  vt  prius 
fibtae  5<fcf:  diuidendas  per  3.  &  exibunt  li- 
bne  1  86.  onz.  8.  a?ris  mifcendi ,  &  eadem 
ratione  fi  velles  maflara  illam  ad  ligam  10. 
per  atgentum  purum  reducere  pone  fic 
<yy.  &  ix.  quod  eft  fumma  perfedio  : 
fume  differentiam  10.  a  12.  &  eft  2.  fup_ 
pofita  ad  6-f  :&  difTerentiam  10.  ad  6-  & 


6~ 


10 


X 


10 


efl:  j-J-  ^pponendaad  n.  dic  igitur  fi  2. 
kcit  3  4r3  quid  facient  libraz  j  80.  muki- 
plica  180.  in  j.&^  fiunc  700.  diuide 
per  3.  exeunt  libra;  233.  vnc.  4.  argenti 
puri  addendi  :  fimiliter  in  auro  facie?  per 
chara&os  operando  per  hanc  regulam 
qua:  in  virtute  continet  duas  praxeden- 
tes, 

4     Quod  fi  detraclionem  operari  volueris 
oppolicum  modum  in  fine  fcruabis  ?  voio 


onz. 
Char. 


17' 
21. 


onz. 
Char. 


10. 


Chfir.  357. 
Char.  51. 


Char.  1 85 
Char.  5  5 


ex  onz.  1 7.  auri  charad.  2 1 .  eximere  onz. 
10.  char.  18 -f  vellem  fcirc  quid  remane- 
bic  duc  17.  in  fqaro  perfcaionem  fiunt 
char.  357.  duc  in  refiduum  fi^t  51.  fupe- 
rant  enim  charatt.3.  ad  totalem  perfe&io- 
nem deinde  fimiliter  duc  char.  i8-f in  10. 
fiuntchar.185.  &  ro.inrefiduum  fiuhf  55. 
iubtrahe  purum  a  puro  impurum  ab  impu.ro 


&c  fient  puri  refiduum  char.  1 7  2.  impuritatis 
autem  char.demi  nonpoflimt  non  igicurpo- 
terit  fieri  hxc  iubtradfio  fine  a-ris  additione, 
&  haec  confidera  quantum  in  vanum  labo- 
rares.  Qu6d  fi  perfe&ionis  20.  auferre  vel- 


onz. 
Char, 


17- 
21. 


onz. 
Char. 


10 
20 


Char.  7, 
Chai:. 


.200 
-40 


Char.  157 
Char.  1 1 

letpoflibile  foret  fuperfluerent ,  auri  enim 
char.157.  impuritatis autem  char.i  1.  reli- 
qua  igitur  raalla  eflet  onz.7,  perfcdtionis 
char.2  2~. 

Quod  fi  quaftio  ex  terminis  ignotisope-  5 
rare  per  algebram  fecundum  has  regulas  6^ 
Jequatio  demonftrabitquxfitumj  velutidixit 
quisadiunxi  onz.  i0.auri  char.nefcio  quan- 
tum  onz.  nefcio  quantum  alterius  auri  char. 
10.  &  fuit  mafla  char.i  8.  onz.  nefcio  quan- 
tum,vel  ficaurionz.io.char.i2.mifcui  auri 
onz.  tot  quot  erat  numerus  perfe&ionis 
charadlorum  ,  &  exierunt  onz.  nefcio  quot 
perfeaionischar.14.  vel  onz.infexquitertia 
maiores  characleriDUS  in  omnibus  operabe- 
risperrem  cumrcgglis  fupradiclis  &  habe- 
bis  aequationem. 

Quaeftio  prima  Quidam  dixit  habui  li- 1 
bras  2.auri,perfe£tionis  d.  21.  gra.15.  vo- 
lo  reducere  ad  perfedionem  d.  22.  quan- 
tum  auri  requiritur  ,  diclum  eft  quod  auri 
perfe&io  fumitur  ex  characlis  modo  dixi 
ex  denariis  ,  vt  intelligeres  quantum  eft 
idem  modus  operandi ,  difpone  igitur  per- 
feffiones  vt  vides  hic  deinde  fubtrahe 
d.22.  ex  d.24.  quifunt  perfeclio  auri  puri, 
&  fiencd.  2.  fuppone  ad  aurum  impurum, 
&  fimiliter  fubtrahe  d,  2 1 .  gra.  1 5.  ex  d.  z  2, 

Aurum  purum.      Aurum  impurum. 


d. 


2r-  gra.  15 


Aurum  fiendum  d,2 

d.  11 
S>    '  57<> 

.  9 


5184 
2 


2592 
24 

108 
*4 


onz.  4.     d.  12 

temanent  gra.c^.  quos  fuppone  auro  puro: 
dices  igitur  quod  pro  omnibus  d.  2.  auri 
lmpurioportec  addere  gra.o.  auri  puri ,  dic 
igitur  per  regulam  3.  fi  d.2.  voluntgra.y. 
quantum  volunt  vncia:  24.  refolue  vncias 
24.ind.  fiunt57(T.denarij  multiplica  576.10 
9-fiunt  51 84.diuide  per^.exeunt  gra.2592. 
auri  puri,&tantum  requiritur  ad  hoc  vtto- 
ta  maffaperueniatad  perfeclionem  2  2.dena- 
riorum  diuide  igitur  gra.  2592.  per  24. 
exeunt,  10S.  &  tot  erunt  denarij  &  nihil  fu- 

perefl 
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ptreft,  diuide  etiam  io8.pet  24.  excunt  4.  & 
iaperfunc  1 2.  igitur  requirsntur  vncix  4. 
d.  1 ita  patet.quod  calis  perfe&io  huma- 
nam  unitatur  conditioncm  ,  quoniarn 
quanto  pcrfeclius  canco  difficilius  labes 
cmendatut.vt  folo  ignead  veram  perfeccio* 
nem  quod  imperfe&um  eft  dcduci  polTic, 
cric  igicur  poitmodum  aurum  tocum  vfiz. 
i8.d.n. 

2  Quarftio  lecunda  Dixic  alius  habui  aurum 
perfectionis  char.  1 5 . ponderis  vnciarum  1 4. 
dcinde  mifcui  aurum  nefcio  quantum  nec 
cuius  perfedtionis,fed  pei  feclio  erac  maior 
in  char.  5.  plus  vnciis ,  &c  nunc  tocum  eft 

onz.14.  char.15 
onz.i.co.  char.i.cop.5. 
Pondus  3  }6.p.24-co.d 
Petfettio  2 10.  p.  i.ce.  p.^.co.d 

3  36.p.z4.co.d 
18 

6o48.d.p-452.co.d 

2  icp.  i.ce.p.  ^.co.d 

24  

d.5040.  p-Z4- ce.  p.  1  zo.co.d 
clur.  i^.quxritur  pondus  cx.  perfedtio  ad>- 
diti  polL- pondus  additi  i.co.igicur  perfe&io 
erit  i.co.  6.5.  multiplica  per  modum  primx 
rcgulx  fulionix  qu*  eft  ante  primam  regu- 
lam  confolationis  vnc.  14.  fin  24.  dena- 
rios ,  ricnt  j  $6.  d.  cnultiplica  1.  co.  vncia- 
rum  in  14.  co.d.&:  iimilicer  dic  vnc.  .1 4. 
concinenc  char.j  5.  pro  fingulis  iiue  d.  nihil 
rercrr,dnc  ij.in  i4.riunc2io.  8c  fimiiiter 
duc  i.co.p. 5.111  i.co.ric  a.ce.p.5-5.  co  Iunge 
pondera  cc  pcifedtiones  fient  3  36. d.  p.  24. 
co.d.in  ponderc ,  8c  2 1  o.d.  p.  1 .  ce.jM.co.d. 
111  pcrfcannc  &  hoc  totum  dcbec  e!(e  ad 
pciicdiioncm  i8.char.  quare  nota  regiiiam 
quodducta  cota  perfcctione  quareft  24.  in 
perfectioni  ri  qux  cit  no.d.p.i.ce.p.^.co. 
pn  viiidtiim  dcbetxquati  duccui  perfectionis 
qnxficx  in  totum  pondus ,  multiplico  igitur 
24.i1.  210.  p.i.ce.p.^.co.d.cV:  fiunt  ^o^o.p. 
14  ■  r.p.  1  1  .  co.d.  xqualia  6048.  d.p.  432. 
Co.d.igitmr  reduces  ad  ccnfum  vnum  rient, 
vt  vidcs  tandcm  42.^.  p.  1  ^.co.d.arqualia  1. 
t. .  igitur  per  capitulum  res  pofita  valuic 

I  > •    1  ji.  p-  1 8.  co.  d. 

2 10.  p.  1 .  ce.p.  5.  co.  d. 

41.  p.  1  5.  co.  d. 
1 .  ce. 

i)t.  84.-7  p.67-  vnciarumquia  tantumdem 
valcc  co.  d.  in  d.  igitur  i.co.vnciarum  pofi- 
ta  vaLt  taucumdcin  vnciis,&  perfectiofuic 
m.  84—  p.i  1  v  char.proba  &  videbis ,  ik 
nota  quod  vt  dixi  pollct  quarftio  aliquando 
elic  impoiTibihs ,  &  tunc  vei  arquatio  non 
veniecaut  vcnict  maiorquam  24.char.quod 
elfe  non  poteit. 

Quxftio  certh  quidam  habiuc  aurum 
perfectiouis  d.  20.  .ponderis  vnciarum  40. 
cx  accepic  parcem  eius  &  reduxic  ad  perfe- 
ctionem  d.  23.  deinde  mifcuicteiiduo  5c  fa- 
dta  eft  malla  perfedtionis  d.  22.  quxritur 
quanca  fuit  pars  primo  detradta  &  quanta 
.      Tom.  I  K 
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eric  mallii  Similem  proponic  Frater  Lucas 

&  noca  quod  aurum  in  affinatione  necef- 

fari6  crefcic  yd  decrefcit ,  crefcit  cum  ad- 

ditut  aurum  purum  vt  in  exemplis  fupe- 

rioribus  ,  decrefcit  cum  affinatur  ad  co- 

pellam  fiue  examen.  nam  aurum  8c  argen- 

cum  his  duobus  medis  afrinancur  fiue  pu- 

rificancur  ,  pone  igitur  quod  pars  decra- 

cra  fit  i.co.  reduces  ad  perfedcionem  d.23. 

per  regulam  fecundam  &  ericvc  pro  qua- 

iibec  vncia  impuri  requirancur  vnc.  3.  puri 

igitur  pro  i.co.impuri  rcquiretur  j.co.pu- 

d  fiec  igicur  tocum  aurum  ofiz.40.  p.3.  co» 

^•j  ■■  rrs^vi'  •  /.  - yyf  a'  yV''       •  '**   ■  ■•  •«".**'.'*/" 
ico.  purum 

20  ^4 

1         2?  ,   

ofiz. 

40.  p.  3  CO.  d.  22. 

40.  d.  20.  p.  3  co.  d.24. 


in  pondere  perfedionis  d.  22.  funde,id  efti 
muitiplica  perfedionem  in  pondus  &  fienc 
880.  d.  p.  66.  co.  d.  auri  puri  &c  fimili- 
ter  funde  onz.  40.  perfeclionis  d.20.  fiunt 
800.  quibus  adde  3  co.  awri  fienc  d.  800. 
p.  72  co.  d.  a:qualia  S80.  d.  p.  66  co.  d. 
igitur  detrahe  vnum  ex  alio  fient  6  co^ 
d.  aequaiia  8vo.  d.  quare  1  co.  d.  valec 
1  j-j-  J.  auri  Si  ita  1  co.  onz.  valet  onz. 
13  4-  auri  igitur  pars  detraclia  fuic  15  -j- 
&  aurum  additum  fuit  onz.  40.&  tota  rnaf- 
fa  fuit  onz.  80.  5c  hic  modus  eft  longc  fa- 
cilior  modo  Fratris  Lucse  Yt  apparet  fuie 
comparacione. 

C  a  p  v  t  XLIL 

Ve  proprietatibw  Numeromm 
minfeis, 

NOn  potui  vnquam  perfuadcri  vim  ali** 
quam  numens  ineile  quod  etiam  in 
oclauo   Aftronomicarum  coniiderationum 
Galenum  fecuti  confeffi  fumus  s  ac  poft- 
quam  Ptolomamm  magne  compofitionis 
non   vidimus   demonftrantem  fuperiori- 
bus  Planetis  Suturno  ,  Ioui  »  Martique 
hoc  cum  Sole  efle  commune  ,  vt  reuolu* 
tioncs  eccentricorum    ac  epiciclorum  fi- 
mul  iuncta:  reuerfionis  tempore  ,  femper 
implenc   numerum    reuolutionum  Solis. 
Vnde  cum  Saturnus  in  59.  reuoiutioni- 
bus  Solis  ad  idem  reuertatur  ,  duas  in  cc- 
centrico  &  57.  in  epiciclo  ,  &c  ipfe  pere- 
^iu  reuolutiones  :  fic  &  lupicer  in  71.  reuo- 
lutionibus  Solis  reuercicur  ipfe  vero  6.ia 
eccentrico  65.  in  epiciclo  peregit.  Mars 
in  79.  eifet  redic  42.  in  eccentrico  37. 
in  epiciclo  perficiens  circuitus  ,  &c  licet  fu- 
peratio  aliqua  interfit  communis  tamen 
eft:vndepartesetiam  in  temporibus  aliis  3 
reftitutione  nuinero  conuenire  neceile  eft: 
cum  ver6  in  his  quantitatis  conckuise  aut 
proporcionis  nulla  poffit  ratio  aflignari,  (ed 
folius  numeri  a:qualitas  dicemus  Deum  ma- 
xima  numeris  alligafle.  Vnde  nee  in  minimis 
poteftatem  obtinere  negandumcrit.  4 
E    x  Prima 
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i  Prima  igitur  ac  demonftratiua  vircucis 
numerorum  experiencia  eft  tres  Planetas 
fuperiores  Soli  per  coniunctas  numero  re- 
uolutiones  iingularibus  iequari. 
X  Secunda  virtus  eft  amicabilium  numeroru, 
hiluntquorumpartes  vnu  numerantes  mu- 
tu6 alterum  aggregant,tales  funt  220.  284. 
namnumeri  220.  numerafites  fimul  iuncti 
faciunt  2  S4.&  numeri  284.numerant.es  pro- 
ducunt  220.  talibus  autemad  amatoria  ho- 
mines  vtuntur ,  verum  cum  fub  aliquo  nu- 
mero  omne  creatum  conftet,  arbicrandum 
eft  quas  taliter  couueneiint  mutud  ic  dili- 
gere. 

^     Sunt  &  numeri  perfecti  quibus  nihil 
mui-wHkiiis  rebus  conuenientius  eft  ,  tales 
t  autem  funt  qui  conftant  aggregatione  om- 
nium  fuorum  numeratorum  veluti  6.  nu- 
meratur  a  3.2.  1.  qui  iuncti  faciunt  6. 
Etfimiliter  28.  aggregatur  ex  fuis  nume- 
ratoribus  14.7.4.  2.1.  nam  iundfci  faciunt 
2.8.  Gignuntur  autem  hi  vt  Euclides  do- 
cet  cum  numeri  ex  proportione  dupla  ab 
vnitate  iuncli  numerum  primum  eftcce- 
rint:tunc  maximus  in  aggrcgatum  produ- 
cit  numerum  principem  acque  perfe&um; 
veluti  1.2.4.S.16.  aggregat  51.  qui  eft  nu- 
merus  primus,  igicur  16.  du&us  in  3  i.pro- 
ducit  45?(j.numerum  perfectum  ,  hic  fem- 
per  vel  in  6.vel  in  8.  terminatur  :  ordinem 
autem   conditionis    humance    immutat , 
nam  in  fingulis  denariis  inuenitur  vnde  6. 
-eft  in  primo  denario  folus  profectus  ,  duc 
lo.in  10.  fit  100.  a  10.  ad  100.  folus  28.  eft 
perfectus ,  duc  ro.in  ioo.fit  1000.  a  100. 
ad  1000.  folus  49(3.  eftperfectus  ,duc  10. 
in  1000.  fit  10000.  a  1000.  ad  10000» 
iolus  8128.  petfeclus  eft,  ita  quanto  ma- 
gis  ab  vnitate  qcue  Deum  oftendit  elonga- 
tur ,  eo  rariores  perfedti  inueniuntur ,  in 
vnoquoque  tamen  genere  vnus  tantum  per- 
fedtus  inuenicur :  hocigitur  in  numerofpe- 
culum  mortalium  rerum  eft  fabricatum: 
vnde  ineo  maxima  licet  contemplari  :huic 
autem  diminuti  in  fuo  ordine  quemadmo- 
dum  &  inopes  ,  ac  fuperabundantes  oppo- 
nuntur  ,  diuitum  fpecie,  aut  vt  in  comple- 
xione &compofitione  pleni  ac  pingues,  di- 
citur  numerus  diminutus  cuius  parces  nu- 
merantes  non  aggregant  numerum  illum; 
veluti  1  o.numeratur  a  5. 2. 1  .qui  tantum  ag- 
gregant  iundti  8.  oppofitus  aucem  abundaus 
qui  fuperexcedit  :  veluti  12.  numeratur  a 
6.4.3.2.1.  quorum  aggregatum  eft  i^.ma- 
ius  i  2.dicemus  igitur  1 2.  abundantem  efie 
numerum  1  o.  diminutum  6.  perfeclum  & 
ita  in  reliquis. 

Diuiditut  autem  omnis  numerus  in  pa- 
rem  ac  imparem ,  porro  proprietas  nume- 
ri  paris  eft  vt  femper  in  fimilia  diuidatur, 
imparis  vt  in  diffimilia  :  nam  8.  fi  diuides 
vcraque  portio  neceflatio  aut  par  erit  aut 
impar  9.  auten?  cum  diuidis  vnam  partem 
habes  parem  ,  aliam  imparem  ,  hoc  au- 
tem  Yniuerfis  femper  conuenit  :  non  enim 
ynquam  imparem  aut  in  duos  diuittes  pa- 
ies,aut  impares  :  aut  parem  ia  parem  &  im- 
parem. 

Pars  autem  fpecies  tres  funt  cie  quibus 
Euciides  dixic  parirer  par  ,  pariter  impar* 


&  impariter  par  :  dicitur  autem  pariter  par 
numerus  qui  per  continuam  fectionem  ar- 
qualem  ad  vnitatem  venire  poteft  vt  16. 
in  8.&  poft  in  4.  ac  in  2.  &  1.  per  conci- 
nuam  diuifionem  deuenit  ,  paricer  impar 
eft  cunfnumerus  foium  femel  admitcit  di- 
midiationem  veluti.  z.6.  10. 14. 1  8.&  fimi- 
les  :  impariter  par  qui  plures  admktit  di- 
liifiones  non  tamen  vfque  ad  vnitatem  pa- 
titur  fe  dimidiari  ,  veluti  12.  &  20.  nam 
cum  ex  2o.ad  5.  perueneris  ,  non  ampiius 
diuifionem  per  cequalia  admittit;  Vnde  pa- 
tet  vtrorumque  aliorum  generum  impa- 
riter  parem  numerum  tfle  participcm,vidc- 
licet  paricer  paris,  &  paricer  cflet  imparis. 

Sunt  &  imparium  quidam  primi  qui  fo-  6 
Ia  vnitate  numerantur ,  vt  3.5.7.1 1.  Qui- 
dam  compofici  qui  numero  aliquonumeran- 
tur  vt  9.  15.  &  aiij ,  eft  autem  ccmmune 
imparibus  vt  metiantur  alios  tantum  a  fe 
diftantes  quantumipfi  ab  vnitate  vfquem 
infinitum.  Exemplum  1.3.5.7.9.11.13.15. 
17:  19.21.  23.25.27.  29.3  i-33-  3S'37'39- 
igitur  3.  diftat  ab  vnitate  per  2.  numerabit 
igitur  duobus  intermiftii,  g.&c  itcrum  duobus 
i^.aciic  iirinfininim:&  ita  ^.diftat  ab  vu> 
tate  per  4.numerabit  4,intermi/iis  ij.acke- 
rum  aJiis  4.  impanbus  incermiffis  25.  &  uc 
in  infinitum  &  ica  dealiis. 

Eft  autem  proprium  quoddam  numeris  7 
primis  vc  vel  in  fc  duclj  vel  in  alios  primos, 
non  reddant  numerum  aliis  pra:cerquam 
componentibus  compoficnm,  veluti  5-in  fe 
facit  25«hic  ab  alio quam  a ^.numerari  non 
poteft. 

Sunt  &  numeri  compofici  qui  tamen  ad-  g 
inuicem  funt  primi  veluti  10. &  ^.funt  com- 
pofiti,nam  2.& |.numerant  10.&  3.n«merat 
p.quia  tamen  nullusnumerus  eft  communis 
numerator  dicuntur  inuicem  primi ;  qui  ati- 
tem  communi  numero  numerantur  func 
compofiti  veluti  ^.&  20.  numerancur  com- 
municer  ab  vno  numero  qui  cft  5-ex  priirw 
autem  leptimi  Euclidis  liquet  omnes  nu- 
meros  qui  vnitate  tantum  differunt  eile  con- 
tra  fe  primos :  aut  etiam  fi  alio  numero  pri- 
modifterant  qui  ambos  non  numeret.Exem- 
plum  primi  39.  &  40.  funt  contrafe  primi 
ncceflario:&  fiiniBter  3 2»&  j^.quare  &c. 

In  omni  fuperparticnlari  proportione  tcr-  ? 
miui  toti  funt  in  ordine  Cuz  proportionis; 
quotus  eft  numerus  difterentia?  maioris  ad 
minorem.ExempIum  ^o.ad  ^o.eft  fexquiter- 
tia  difterentia  cft  10.  igicur  funt  decimi  in 
tali  proportione  &  9.  alij  funt  ante  eos  vc 
4-&  ^.ac  8.&  6.  &  12.  &  9.  &  ita  derdi- 
quisvfque  ad  40. 

Omnis  proportio  inter  tres  terminos  con-  1 0 
ftituta  ad  proportionem  minorem  fcnfim 
reducitur  donec  ad  a?qualitatem  perueniat 
hoc  modo :  deducas  minorem  terminum  e^c 
medio:  ac  duplum  rofidui  cum  minoreter- 
mino  ex  maiore  :  &  hoc  refiduum  cum 
pnmo  refiduo  &  *  minore  termino  fuut 
etiam  proportionalia.  Exemplum  vt  128. 
32.8.  deduco  8.de  32.  fit24.  pro  fecundo 
termino  :  duplo  ££•  fit  48.  addo  8.  fit  $6. 
deduco  ex  iz8.  remanent  72.  igitur  cum 
8.  32.  128.  eifent  in  quadrupla  propor- 
tionecrunt  S.i4.&7i-in  tripla  eodemmodo 

reducet 
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tciucct  ad  du|  lam  ,  cLmde  ad  implam  fiue 
arqualitatis :  Exemplum  in  fcxquialtera  vc 
4.6.9.  deduco  ex  6.  remanent  2.  dcduc 
4.  cx  9.  rcmancnt  5 .  a  quo  dcme  duplum 
x:  quod  cft  4.  remanent  i.igitur  4.  2.  I. 
funt  in  dupla  proportione ,  vndeiceratade-  , 
dudionc  Ktnanebunt  1.  &  1.  &  1.  ccrmini 
oinncs  arquales.  Idem  9.1 2.&  i6.infexqui- 
i  tciarcducunturad  9.3.1.  quac  cftcripla,& 
ita  49.1 i.&  9.  qui  func  in  proportionc  du- 
pla  lexquitcrtia. 
11  Sunt  &  numeri  linearcs  qui  eft  nullis 
conftanc  vt  cum  feriem  numerorum  per 
additioncm  vnitatis  intelligimus ,  vt  2.  3. 
4.5.  funt  &  iuperficialcs  ,  alij  quidem  fe- 
cundum  Euclidcm  qui  cancum  multipli- 
catioi;e  coalefcunc  ,  veluti  1  5.  &  20.  la- 
tera  3.  &  5.  vel  alcerius  4.  &  5.  fecun- 
dum  Boetium  aucem  etiam  aggregacio- 
nc  conllant  funt  &  folidi  trina  mulcipli- 
catione  fiunt  ,  veluci  24-  cx  4.  in  3. 
&  2.  nam^.  in  3.  facici2.  &  IX,  in  2. 
facic  24. 

Sunt  &  numcri  trigoni  qnadrati  penca- 
goni ,  exagoni ,  cptagoni  atque  in  infini- 
tum  fupnlkiales  omnes,  vocantur  autem 
ita  i  fupcrficicbus  cjuas  implere  pofluncper 
vnitates ,  vel  fi  difponantut  vnicatcs  con- 
ucnicntcr  formam  lllam  rcfcrunt.  Sunt  igi- 
Air  trigoni  qui  cx  nacurali  numcrorum  le- , 
nc  cnaklcunt  vcluti  1.  1.  3.  J. 6.7.  &  ita 
d  •  reliquif  femper  iun&is  qui  ab  vnitate 
funt  confuigit  nuincrus  trian- 
guhiis  :  vi  1.  cum  2.  ftcic  3.  o 
jgittir  3.  crt  triangularts  :  adde  00 
ei  fcqucntem  ficc  6".  trigonus:  000 
adJrlcqucnccm  fit  lo.trig^nus:  0000 
forma  eft  h.tc  veluti. 
j  ,    Qu.1dr.1tus  autcm  fic  cx  quolibec  nume- 
ro  iifle  muhiplic  ato ,  nam  arqualcs  fiunt  li- 

00000 
00000 
00000 
00000 
00000 
fcrma  quadrati  dc  5. 


ncationes  :  Vndc^.  eftquadratum  2.&  9. 

qu*dra  tumde  ;.$c  ifi.de  4. &  25.dc  $. 
Sicut  aucctn  cx  naturali  lcnc  numcrorum 

trianguh  confljntur  ,  ita  cx  lcric  imparium 

ab  vnitate  quadrati  :  vt  i.&  3  facinnc  4. 

qni  eft  quadiatus :  &  addito  5.  fit  9.  iterum 
quadratus  :  &addtt07-  fit  16.  iccrum  qua- 
dratus :  &  lic  de  aliis. 
14     rcntagoni  autcm  funt  qui  commode 
pcnt.igomnn  rcfcrunc  ,  veluci  5.12.22.35. 
fiunc  autcm  iun&is  quibuflibct  ab  vmcate 
numens  duobus  intermiffis :  vt  1.2.3.4-5- 
6.7.8.9.10. 11. 11.13.  iunge  1.  &  4-  niinZ 
5.intermitcc  duosa  ^.cil  7-addc  fic  11.  in- 
tcrmitte  duosa  7-fic  10.  adde  ad  i  l.fic  22. 
&  ficaddendo  13.  hc  35-iguur  5.12.21.35^ 
func  pentagoni. 
1  *    Sicuc  igicur  crigoni  confurgunt  ex  nacu- 
rali  numerorum  lcrie  ,  ouadraci  ex  eadcm 
vno  intermillb  ,  pentagoni  ex  eadem  in- 
termillis  duobus  ,  ica  exagoni  intermiflTis 
tribus  ,  eptagoni  intermiHls  quatuor^,  qua- 
Tom.  I  K 


re  cumnumeros  lupeificiales  in  quoainque 
genere  aggregare  volueris  fetiem  numero- 
rurn  coniidera  &  ab  vnitate  omnes  aggre- 
ga  tot  incerroiiSs  quotus  fiierit  numerusla- 
cerum  figurx  dimiifis  tribus  ,  veluti  volo 
numerum  figura:  20.  bafiumademo  j.rema- 
nent  17.  igiturad  1  9.  addico  1.  fiet  figura 
20.  bafium,  &  pofthac  intermittendo  17. 
inuenio  37.  addo  &  fic  57.  ab'a  figura  20. 
bafium  ,  vel  leuius  adde  numeium  femper 
duobus  minorem  cum  praxcdente  veluti  fi- 
gura  2o.bafium  continet  2o.demo  2.fic  18. 
quxro  numerum  maiorem  vnitate  per  18. 
eft  19.  &  ita  19.  cum  vnitate  facit  20.  &  , 
ita  37.cn  rttaior  1-9.  in  i  S.&  ica  5  5-eft  ma- 
ior  37.  in  18.  igitur  1  12-  erit  etiam  talis 
vtroquc  modo  res  redit  ad  idem. 

Solidorum  nnmerorum  alij  pyraraidales:  i£ 
&  li  funt  xquales  ex  triangulariLws  ab  vni- 
tate  allumptis  gignuncur  :  nam  ordo  cri- 
gonorum  vc  demonftratum  eft  ponicur  1. 
3.^.10,15.21.  igituriunge  1.&  3.  fit  prima 
pyramis  4.  iunge  ci  6.  flt  fecuhdus  pyrami- 
dalis ,  &  ita  iunge  10.  flt  2p.  pyramidalis 
tertius. 

Eft&  aliud  pyramidisgenus  quod  bafim  J7 
habcc  quadratam  aut  pentagonam  fit  hoc 
per  numeromm  quadratoium   auctioncm  • 
qiudiatam habens  bafim  veluti  i.4.9.i6"« 
iungc  primos  fict  pyramis  prima  5.  &  fi 
adJas  0.  fiet  fecunda  14.  atque  ita  ter- 

tia  30.  g 

Pyramis  autcm  pentagona  ex  penfago-  x* 
nis  mrtnecis  fimilitcr  iungitur  vt  t.5.  12. 
22.  funt  pcncagoni  ,  prima  pyramis  6. 
fecunda  pencagonalis  1  8.  cercia  40.  atque 
fic  de  aliis  exagonis  ,  acque  epcagonis : 
quoniam  vnaquaeque  a  luis  fuperhciali- 
bus  gignicur :  cotque  in  ba(i  poflidec  tri- 
gonos  quoc  fuperficies  nata  eft  contine- 
rc  :  in  rcliquis  autem  fuperficicbus  qux  in 
conum  perueniunc  vnicum  femper  poffidec 
trigonum. 

Curtai  autcm  pyramrdes    in   vnoquo-  r^ 
que  genere  fiunc  dcmpta  vnitate  ,  vc  in 
quadrato  genere  pyramides  -perfedtx  erant 
5.   14.    30.   porro  dimitcamus  primam 
quia  adempti  vnitate  ex  nullo  confta- 
recerit  igitur  pyramis  curta  13.  &  29.  , 
&  eodem  modo  in  aliis  generibus  vt  in 
pcntagona  17.  &  39.  fient  curtae  pyrami- 
des  :  quod  fi  proximus  etiam  ab  vnitate 
numcrus  fupcrficialis  detrahatur  fiet  bfs 
cnrta  pyrarais  ,  vt  detrafto  339.  etiarn 
j.icmanebit  bis  curca  pyramis  •  34.  folis 
22,  &   12.  pentagonis  numeris  conflans: 
proprium  enim  pyramidis  eft  in  vnita- 
te  canquam  conum    terminare  fi  perfe- 
cta  efle  debet  :  quanto  autem  magis  de- 
curratur  eo  plus  dilatacur  &  imperfecbor 
cuadic. 

Cuborumautem  generatio  fit  dudla  radi-  2Q 
cecuiuflibetquadrati  numeri  in  fuum  qua- 
draturr) :  vta.in4.fedt  8.cubum:  &  3-in  9. 
facic  cubum  27-&  ita  de  reliquis. 
'  Fiimt  &  laterculi  numeri  quotiens  alius  2 1 
numerus  a  radice  in  quadratum  ducitur:  vt 
3.  m  4.  fiunt  1  2.  &  6.  in  9.  fiunt  54.  &  fi- 
militec  5.  in  4-fiunt  2o.omnes  admodum  la- 
terum  longiores  aut  latiores  quam  ptofundi: 
E    $  attamen 
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atcamen  omnibus  angulis  rectis  conltant, 
&c  cubis  fuiit  iimilcs  :  iunt  qui  quinque  qua- 
dratum  in  miniis  radice  ducitur  lacerculos 
cum  in  maius  ailtres  produci  affirmenc  :cum 
vero  longitudo  iatitudo  tk  profunditas  inse? 
qualia  omnia  funt :  bonifcos  procreari  cre- 
diderunt  :  veluti  ductis  3.  &c  2.  inuicem 
producitur  50,  qui  bomifcus  erit. 

21  Sunc  &c  numeri  fuperficiales  non  a?qua- 
iium  laterum  ,  diuerforum  generum :  velutj 
parte  altera  longiores  :  ciim  duo  numeri  fo- 
la  vnitate  differentes  multiplicantur  veluti 
7.  in  8.  fit  56.  qui  alcera  partelongior  dici- 
tur  &  eodem  modo  3.^4.  fit  iz.Cum  ve- 
ro  plus  vnitace  difcrepanc  ante  longior  di- 
citur  vt  35.  ex  7,  &  5.  procreatur  quorum 
dirferentia  vnitate  maior  eft. 

2^  Sunc  &c  fuperficiales  fimiles  quorum  late- 
rafunt  propoxcionalia  :  veluti  i^.&cC.  nam 
latera  24.  funt  4.  &c  6.  dudtaenim  in  inui- 
cem  producunt  24.  latera  autem  6.  funt  2. 
8c  3.  eft  autem  proportio  6.ad  ^.veluti  4-ad 
2-erunt igitur  fimiles  numeri  24.  &c  £.con- 
ftat  autem  ex  hoc  quodomnes  numeriqua- 
drati  inuicem  fimiles  funt  &c  cuncti  com^ 
pofiti  fuis  quadrupiis  vt  1 5.  ad  60.  &c  2  1  .atl 
84. 

24  Sunt  &  numeri  circulares  qui  cum  in  fe 
ducuntur  reddunt  in  fimile  :  tales  funt  om- 
nes  producti  a  numeris  quorum  terminatio 
eft  in  o.  vel  1.  vel  5.  vel  6.  vt  j.in  5.  produ- 
cit  25.  &  10. in  10.  producit  100.  &c  16.  in 
16.  producit  156.  &c  1  i.in  1 1.  producit  121. 
dicetur  igitur  121.  circularis  :&n.  centra- 
lis  :  &  fi  ductus  fuerit  11.  in  121.  qui  inde 
producetur  erit  fphaericus  :  vt  1 3  3  1.  &c  ita 
x  2  5 .  erit  fphauicus :  &c  2  5 .  circularis :  &  3  6. 
circularis  :  &c  zi6.  fphairicus ,  &c  100.  cir- 
cularis ,  Sc  1000.  fphsricus  &c  itade  aliis. 

x$  Porro  quadratis  proprium  videtur  vt  ab 
impari  procedant  ,  nam  inquolibet  genere 
proportionum  ab  vnitate  inchoato  ter- 
tij  funt  quadrati  ,  &c  quinti  &c  feptimi  ac- 
que  ita  deinceps  ,  cubi  autem  pares  funt  op- 
pofita  ratione  nam  in  tripla  27.  quartus  eft 
ab  vnitate  .■  &c  64.  in  quadrupla,  &  ica  de 
reliquis  ,  ficut  in  tripla^.quiaquadracuseft 
tertius  eft  ab  vnitate.  &c  in  dupla  fimiliter  4. 
eft  ,  tertius  ,  concluditur  igitur  quadratos 
imparium.  cubos  parum  rationem  habere, 
quoniam  talibus  ab  vnicate  Iocis  femper 
confideant. 

Vnitas  ver6  cum  nnmerus  non  fic  & 
quadratum  ,  8c  trigonus  ,  &c  radix  ,  & 
pentagonus  ,  &c  pyramis  ,  &c  cubus ,  &C 
circulus ,  &c  fprma  efle  videtur  ,  atque  in 
omni  genere  quod  imperfedtionem  non  ad- 
mittit  iure  locari  debet  ,  nam  Iaterculus 
aut  altera  parte  longior  efle  non  poteft 
quamobrem  diuini  myfteri)  maximam 
fimilicudinem  in  ea  latere  neceiTe  eft,imper- 
fectum  enim  nihil  admitit ,  in  omnes  poteft 
numeros,prima  perfectorum  eftnumerorum, 
non  folum  omnis  perfectionis  abunde  capax 
fed  in  ornni  perfe&ionis  genere  perfectilli- 
ma. 

27  Sunt  &  proprietates  numerorum  quardam 
non  conremnenda? ,  veluti  cum  du,o  numeri 
inuicem  ducuntur  productum  eft  medio  mo- 
doproportionale  inter  quadrata  illorum,  ve« 


iuti  7.  &  io.ducta  inuicem  producunt  70. 
eftque  70.  medium  in  proportione  inter  joo. 
quadratum  10.  &c  49.  quadtatum  7 . 

Et  cum  duo  numeri  ahquem  multiplica-  28 
uerint,  aut  diuiferint ,  erit  quod  fic  ex  dno- 
bus  in  eadern  proporcione ,  ducatur  1  o.  in 

3.  &c  ptoducicur  30.  &c  3.  in  7.  producitur 
21.  quorum  proportio  eft  vt  10.  ad  7.  &C 
diuidatur  3.  per  icexic  *—  &c  3.  per^.exit-r, 
eric  proportio  y  ad  |—  vc  1  o.  ad  7. 

Ec  fi  diuidantfe  numeri  inuicemeric  pro-  29 
portio  veluci  primorum  duplicata ,  velutidi- 
uidat  10.  ipfum  7  exit  7; ,  &c  7.  diuidat  1  ©. 
exic  1.  -f  ,  proportio  1.  -j-  ad  77  ,  eft  veluti 
10.  ad^.duplicata  &c  hsceadem  eritvc  qua- 
drati  1  o.  quod  eft  1 00.  ad  49.  quadra- 
tum  7. 

Cumque  iunxerisduos  numeros,  eric  pro-  30 
portio  totius  ad  vtramque  partem  ,  vno" 
plus  celiquse  partis  ad  partem  ,  veluci  1  o 
&c  7.  faciunc  17.  proportio  10.  ad  7,  eftfu- 
pertripartiens  fepcimas,  igitur  17  ad^.du- 
pla  fupertripartiens  fepcimas. 

Ec  cum  diuiferis  totum  per  duas  partes  3  1 
componentes  ipfum ,  erunt  prodeuntia  in 
eadem  proporcione  vt  patet  ex  prardi&is ,  &C 
tantu  faciuntmultiplicata  quantu  aggregata, 
veluti  diuidacur  i^.per  10.  &  per  7.exeunt 
1  77  &c  2  4*  qua:  func  in  propoicione  10.  ad 
7.  iundaque  fimui  faciunc  4.  &c  dudta  e- 
ciam  inuicem  produxunt  4  *- ,  &C  eft  quid 
mirum. 

Sunt  numeri  cretici  &c  funt  7.  &c  20.  &c  3  2 
omnes  compofiti  ex  his  vt  14.  27.  34.  40. 
47.  54.  60.  6j.  74.  80.  &c  fic  vfque  ad  an- 
num ,  &c  in  his  accidunt  verae  &c  fortes  cri- 
fes,ck:  dimidij  horum  dicuntur  indicaciui  vc 

4.  1 1.  17.  24.  3  1-  £5c  reliqui. 

Qui  ver6  func  excra  hos  duosordines  vel 
propter  inordinacionem  natur<e,  vel  propter 
forcicudinem  acccffionis  ,  vel  propcer  vehe- 
menciam  morbi,veI  propter  errorem  inaegro 
vel  aftantibus  ,  vel  medicis ,  adueniunc ,  &c 
hoc  eft  ceftimonium  aliud  vircutis  numeuo- 
rum. 

Numeri  etiam  fuperficiales  fimiles  inui-^^ 
cem  dudti  producunt  fempcr  quadratum  vc 
6.  &c  24.  producunt  ducti  144. 

Omnis  etiam  numerus  primus  ad  eurn  ,  ^4 
quemnumerac  eft  compofitus,  vt  7.  ad  49. 
&c  hoc  nota. 

Omnis  etiam  numerus  quadratus  ex  tot  ^  j 
imparibus  componitur  quotus  eft  radix  ,  vt 
^4.  ex  8.  imparibus  ,  100.  ex  10.  impa- 
ribus. 

Numeri  congruentes  inueniuntur  hoc 
modo  capias  duos  numeros  fola  vnitate  dif- 
ferentesvt  2.  &c  ^.inquibufli- 

betenim  ratio  tenet  iunge  fa-  1   

ciunc  ^.duc  vnum  in  alcerum  ^  ^ 
fiuntti.duc  6.  in  5.  fit  ^o.qua-      ,0  I2Q 

drupla  femperfit  1 2o.congruit  

autem  r  20.  ad  169.  nam  ad-      4  5 
dicus  facit  289.  quadratuni  ZQ 
17.  &c  fublatus  a  1^9.  facit49-    x  3q  ?\q 

quadratum^.  &  169.  eftqua-  

dratum  1  3. 

Inueniluraucem  congruens  ex  cifdemhoc  57 
modo  quadra  2.  fit  4.  &c  3.  fiunt  9.  iunge 
fiunc  ij.  quadra  15.  inuenifti  169.  qui  eft 

congruens 
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congrucns ,  &  ua  feropec  muenies  quadra- 
tum  lale  quod  arqualker  diftabit  a  quadratis 
pcr  auduioncm  8i  diminucionem. 

38  Ec  cwm  decraxeris  a  quadrato  impari  vni- 
tatcm  cjaadratum  medietatis  adiunftum 
pnmo  quidrato  quadratum  facit  &  hoc  in 
infimcum  ,'it  impar  l^.demo  i.fit  i4.qua- 
dratum  mcdmtis  i44-a<i  2  5-fit  16  9- 

39  Et  hoc  dictnt  mulci  quoniam  dantur  nu- 
meti  planecarf  &  nos  ponemus  eos  ,  ve- 
riim  in  ailignavonc  Planetarum  eft  con- 
uerfus  modus  teiendus ,  conuenit  cnim  vt 
plures  numeri  fujerioribus  cribuancur  5c 
iunt  hi. 
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Habent  aucem  commune  vt  ex  omni  fcte- 
re  &  tranfuerfaliter  euudem  perhcuk  nume- 
rfcm.  Luna  15.  Mercurius  34.  Venus  65.  Sol 
ru,  Mars  i7S.lupker  260.  Saturnus  350. 
canutniunt  ctiam  quod  nullus  nurnerus  re- 
pecicur,cV:  quod  vnitatis  addicione  progref- 
fio  firmatur  adquadvatum,  procedunt  etiam 
diametraliter  per  aequalia  augmenta  om- 
nes.  Quidamctiam  habenc  in  vcraque 
metro  vc  Saturnus  feries  conftkutas,  vnum 
eft  artificio  maximo  talia  inuenta  eile  ,  cjuo- 
rum  vfus  ad  magiam  pertinec. 

Eteft  triplexproprietas  in  nouenario,pri-  ^0 
ma  qu6d  ipfe  mefurat  asquah  cxccflu  aggre-  ' 
^atum  ex  littcris  congregatis  Sc  numerum 
iignificacum  per  ilks  ,  fecunda  quod  nulla- 
ciones  non  mucant  fuperfluum  eius,  tertium 
quod  xqualiter  menfurat  htteras  vno  modo 
&  conuerfo ,  vnde  9.  in  43.^  in  34.  cequale 
relinquic  fuperfluum  quod  eft  7. 

Et  eft  proprietas  in  dcnario  numero,  cu-  41 
ius  nemo  adhuc  rationem  potuit  inuenire, 
ficut  nec  in  Philofophia  cur  lumen  cale- 
faciat  cum  calidum  non  lic^icacur  poftdena- 
riurn  numeri  itertwn  ad  idem  redeac  nec  pol- 
fit  vitnUHa  ratio  numerorum  inueniri,  non 
cnim  ita  eft  vt  dkunt  quod  nouenarius  hc 
numerorum  nouiffimus ,  licct  denario  pro- 
priam  litteram  non  inuenerint  fed  nullita- 
tem  fuppofuerinc  vide  in  problematibus, 
Ariftot. 

Cumquotlibet  numeros  in  proportione  ^ 
fuperparticulari  inuenire  defideres  primum 
ftatue  numerum  talem  in  ordine  multiph- 
cis  ei  correipondentem,  veluti  voio  quatuor 
numeros  in  fexquitertia  continua:  propor- 
tionatos,accipe  pro  primoeorum  i^.quieft 
quartus  in  ordine  triplx  ab  vnitate.fic  1.3. 
9.27.  &  fic  volo  in  fexquifeptima  7.  nume- 
ros  continua:  proportionales  accipe  fep- 
timum  in  feptupla  proportione  fic  1.  7-  49- 
343.  2401.16807.  117*49-  igiwrfi  con- 
ftitueris.    1 17649.    terminum  minorem, 
habebis  7.  cerminos  in  concinua  proportio- 
E    4  nalitate 
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nalitate  fexquifeptupla ,  ex  nona  &  dccima 
Euclidis. 

43  Cum  faerint  duse  quantitates  eiufdem 
genens  rationales  fiue  irrationales  &  aggte- 
gatum  ex  ambabus  per  vtramque  fueric 
diuifum,&  peruenietia  iuncla  iterum  diuifa, 
prodibunc  prima  exeuntia,  veluti  diclum  elt 
deduabus  quanticacibus  in  crigefima  prima 
regtila  iun£tis,diuidamus  i^.iun&um  ex  10. 
&  £.per  vtrumque  exibunc  1  -j-.  &  iuncH 
faciunc  4  ±  diuifum  4  77  per  1  ~  producit 
2  -f-  &  per  2  ~-  producic  1  -f .  &  hoc  vo- 
lumus. 

44  Ec  iidem  iuncti  producunt  prima  exeun- 
tiaficotum  diuidacur  per  ea  nara  idem  om- 
nino  producicur  vt  di&um  eft. 

45  Ec  eric  fumma  duobus  plus,  ac  fuperpar- 
ciculari  vel  fuperpartiente  oppofita  propor- 
cioni  parcium  inuicem  ,  veluci  fi  eflet  dupla 
proporcio  jnter  parCes  eric  aggregatum  pro- 
uemens  4  &  fi  cripla  5  -f  &  fi  quadrupla 
6  in  exemplo  noftro  porporcio  10. ad  6. 
eft    fuperbiparciens    tercias  3  agcresa- 

_4_ 

eft 

conuerfum  de  1  nam  cum  fic  proportio 
vnius  ad  alcemm  fuperbipartiens  tercias, 
eric  conuerfa  illius  alterius  ad  primum  fub- 
parciens  cresquinras,&  hoceft  tercium  vvV- 
uerfale  accidens  eis. 

46  Cumque  fueric  proporcio  eadem  Hcct 
termini  fint  maximi  auc  minimi  femper 
cxemscia  erunt  eadem;  vnde  ex  6 &  1  o.diui- 
fo  i<?.prodeunt  i-f,&  2-f-,& fmiliter  iidem 
ex  i6"oo.diuifo  per  iooo.  &per  600. 

,47  Quod  fi  inaequales  par:es  fuerint  ,  nec 
prodeuncia  nec  congregata  nec  multiplica- 
taperfe&e  integra  efle  poflunt,  \t  in  omni- 
bus  exemplis  experiri  licet ,  nam  fi  aequales 
fint  tunc  vrraeque  partes  erunt  2.  aggrega- 
tum  vei  productum  4.  in  reliquis  regula  eft 
confirmata. 


tum  exeuntium  eft  4  cuius  dirfe- 
rencia  ab  1  4-  eft    2  4-. 


8.11.  1 8. 27.  aggregacum  eft  65.  diuido/»er 
ea  exeunt  2  -*f,  3  75.  5  -~.  8  hotum  om- 
nium  continua  proportio  fexquialcen  eft, 
fequere  vt  in  praecedente  rtgula  &  jd  5.  & 
6\&  omnes  extenditur quantitates. 

Productum  torius  in  totum  ae^uale  eft 
productionitotius  in  omnes  illiu.  partes.  51 

Producium  tocius  in  feipfuirj^quale  eft 
producto  cuiuflibec  partis  in  f  ipfam  ,  &  in  53 
omnem  aliam  parcem ,  veluc  diuido  1  o.  in 
5-5.2.duco  io.in  fefic  100.&C05.&  3«&  2. 
infefiunc  25.9.4.fumma  ^.duco  5-in  j.bis 
fic  50.duc05.in  2.bis  fit2o.duco  j.in  2.bis 
fiunc  n.iungo  3 8. 30.2^1 2-faciunC  100. 

ProductummedietaisTnaius  efl  producto 
parcium  inuicem  iruxmalium,  in  quadrato  54 
differentiae ,  vc  25.  quadratum  5.  quod  cft 
dimidium  10.  xtv/tas  eft  paralelogramo  8. 
in  2.quod  eft  1 6m  9.quod eft  quadracum  3 c 
differencia?  int<f  8.&  ^.vel  incer  5-&  2. 

Ex  pr£ece»ente  fequicur  quod  omnis  nu-  5  5 
merus  qu'*ex  duobus  fimilibus  componitur, 
medieta.em  habet  cuius:  ^uadracum  ex 
duobvs  componitur  quadratisr  veluti  30. 
covrponitur  ex  24.  &  6.  mediecas  50.  eft 
r^.quadratum  225.coponicu.rex  144.&  81. 

Produdum  ex  vcraque  parte  inaquali56 
duplum  eft  quadrato  mediecacis  &  differen- 
tiae ,  veluri  quadrata  8.  &  2.  faciunc  6  8  -  du- 
plum  ad  34.  conftant  ex  quadrato  5.  qnod 
eft  dimidiusn  &  quadrato  3.  quod  dl  diffe- 
rentia- 

Si  diuidatur  quantitasper  aequalia,  &ad-  57 
datur  ei  a!ia  ,  quadratum  coniunfti  ex  addi- 
ta  &  medietate,  acquale  eft  ei  quod  fit  ex  to- 
to  in  additum ,  cum  quadrato  medietatis,  vt 
10.  diuiltun  in  5-&  addicum  ^.totum  8-  qua- 
dracum  64.  duc  tocum  cum  addito  &  efl  13. 


48 


in  addicum  quod  eft  3 . fit  3  9.  deinde  ducme- 
diecacem  qua:  fuit  5.  fit  25.  adde  ad  39. 
fit^4. 

Cum  veio  duxeris  totu  cum  addito  in  fe  58 
Sextum  eft  quod  bafflo.  qua;  vltra  integra  &  addideris  quadracG  addici  3  fiet  totu  duplu 
eft  vt  -f-.qua  4  77.  f uperat  1  \  eft  habens  ad  quadratumdimidij  &  quadratum  additi 
eundem  denominatorem  quieft^.  a  quo  cura  dimidio  ,  veJuti  in  exemplo  13.  infe 
fumpta  eft  proporcio  totalis  vt  1  -f.  funt  dudum  facit  169.&  ^.in  fefaeit  ^.quariun- 
eniin-f  &  itacapio^.  &  ^.diuido  I2.exit  4.  faciunt  178.  cuius  mcdietas  89.  conftac 

&  1  j.  totu  57-  fuppono  igicur  5  Yfuperare     ex  quadrato  dimidij  quo*d  eft  2  5.  &  quadra- 
4.  iy.&  triplam  in  i-j-  vt  ex  tcrtio  fuppofico     to  additi  cum  dimidio  quodeft  (54.  eft  8.  qui 
declaratumeft,  vltra  vero  2.  eft  ~.  cuius     conftac  ex  dimidio  &  adieclo. 
denominacor  a  tripla  proportione  fumptus         Ciimque  diuiferis  numerum  fiue  quanti-  59 


eft  quae  inter  9.  &  3.  primo  aflumptos  nu- 
meros  eft  conftituta. 

49  Quieautem  in  duabus  quantitacibus  veri- 
ficancur  repetundir  multipliciter  ^in  cribus, 
quacuor,&  quinque  ,  vc  a  Pacciolo  fcriptum 
eft,  caufa  tamen  omnium  horum  vna  eft 
qucd  cum  viciflim  diuidunt  aggregatum  4. 
proportionaies  eonftituuncur  quancicaces. 

50  Quod  fi  plures  quancitates  continuae  pro- 
portionales  auc  etiam  incontinua;  confti- 
tuancur,ica  camen  quod  proportiones  finc 
fimiles  ,  erit  propor.tio  primi  ad  tertiumve- 
luci  quarti  ad  iextum  &  ita  primi  ad  quar- 
tum  veluti  quinti  ad  ocfauum. 

51  Si  vero  continuas  proportionales  extite» 
rint ,  aggregatum  ex  omnibus  per  omnes 
terminos  diuifum,  producit  terminos  eadenj 
pvoportione,  velutiin  vigefimafextartguk 


tatem  nam  regulas  communes  funt  in  dnas 
partes  ,  &  duxeris  vnam  in  aiiarn  deinde 
produdum  per  aggregatum  ex  eo  quodpro- 
uenit  perdiuifionem  mutuam  vtriufquepar- 
tis  ,  fiet  totum  nequale  quadratis  ambarum 
partium  idem  de  iundfcis  fimul.  exemplum 
diuido  13.  in  5.  &  8.  deinde  multiplico  8. 
in  5.  fic  40.  diuido  8-  per  ^.exic  1  ~- ,  diuido 
5-per  8.  exic-f-,  aggrego  1.  -f  &-f  :&fiunt 
2  ~:duco  in  4cprius  produdu  &  fiunc  89. 
&  hocasquatur  quadracis  ambarum  parcium 
mm  8.  in  fe  facic         5,  in  fefacic  25.^110: 
iun&a  faciunt  85). 

Ctimque  diuilerisnnmerum  in  duo  ,  erit  60 
quadracum  cocius&  vnius  pariis  fimul  iun- 
<5ta  ,  aequalia  dudui  cocius  in  eandem  par- 
tem  bis  &  quadraco  aitcrius  partis ,  exem- 
plum  diuido  S.  in  5.  &  3.  ducq  8  in  fe  fir. 


dicium  eft,  vfque  in  infinitgm ,  exemplum     £4.  duco  5.  in  fe  fic     adde  ad"  64.  fic  73. 

duc 
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dnc  8.  11.  3.  bis  fic  48.  duc  5.  in  le  fic  15. 
adde  4S.bc  7$. 
61  Cumque  Jiuiferis  nurnerum  &  addidens 
alium  acqualem  vni  parci  eius,  eric  quadra- 
•  tum  cocius  compofiti  arqtule  du&ui  prioris 
immeti  in  partun  adicctam  quja-t  ,  cum 
quadrato  altetius  parcis ,  exemplum  diuido 
8.  in  5.  Sc  3.  addo  3.  arqualc  vni  parti ,  to- 
cumfic  1  i.quadratum  eius  1  n.hoceftacqua- 
loei  quod  lic  ex  8.  in  3.  quater  quod  eft  96. 
nam  4.111  24.  producic  96.  addico  eigo  qua- 
drato  5.  alcciius  parcis  Sc  eft  25.  cocum  fic 
1X1. 

ti  Cum  fuerinc  cres  numeri  ab  vnicatc  con- 
tinui  propurcionales  criclecundus  radix  qua- 
diata  terti)  ,  &c  li  fuerintquatuorerit  fccun- 
dus  m,  cubica  quarci  tiC  ica  de  aliis. 

<^  Cum  diuileris  cundcm  numerura  in  duas 
quaiuicaccs  maioris  dirferentia:  &  dtus  mi- 
noris ,  paralclugramum  minoris  diifcrcntia? 
]  artium ,  maius  eric  rcliquo  quancoquadra- 
tuin  media:  Jitfercntia:  maioris ,  cxcedic  qua- 
dracum  medix  minoris. 

64  Ciim  facrint  d.10  numeri  quadrari  produ- 
ctum  corum  crit  qtudratus.vc  4.  in?.  faac 
j<S.  igitur  36.  quadratus  clt. 

<»$  Lu  11  fueftqt  duo  uumcri  cubi  qui  inde 
producctur  erit  cubus,  vcluti  8.  in  17.  facic 
11 6.  qui  clt  cubus  de  6. 

66  Si  hicimc  numcri  concinux  ptoportiona- 
lc»  auitc  5c  qiuA.ati  corum  continux  pro- 
poiuotulcs  ,  £c  fimihtcr  cubt,  critque  pro- 
|*omo  quadratorum  vcluti  priocum  nume- 
tctum  dupbcata ,  cuburum  vcro  vcluti  prio- 
rmn  imirniiuin  proportio  triplicata. 

Cf  Cum  fuerint  duo  numcri  fupcrhcialcs  fi- 
milcs  habcbunt  tcrtium  in  continua  propor- 
tionalitatc  mcdium,qu6d  fi  habucrintcrunc 
limjlcs.  -  ♦ 

63  Sifucrint  dio  numcri  folidi  fimiles  uuos 
lubcbunc  inccrmcdios  numcros  In  concinua 
proportionaliraf.e  dilpolicos ,  quod  fi  habue- 
rint  crunt  fohdi  limilcs, 

69  Polfibilc  cftduos  numeros  fupcrficiales  fi- 
milcs ,  dlc  contra  fc  primos  vc  paccc  ez  pra> 
ccdcnti  vt  8.  &c  17* 

70  S\  numcrus  quackatus  quadratum  r.ume- 
rumnuincrct ,  radix  udiccm  numerabic  >  fi 
non,  non,  &  limiliterdc  cubis. 

7  1  Numciorum  fupctficulium  limilium,  pro- 
poitio  clt  cx  latcrum  proportiombus  com- 
|>ofita  ,  qu6J  li  linc  limilcs  cric  proportio 
corum  vcluri  quadrati  aiicuius  ad  aliquem 
quadtatum  :  cruquc  lateps  ad  iatus  dupli- 
cata. 

71  Numcroium  vcro  folidotum  proportio  fi- 
mihtcr  cx  proportionibus  lacerum  conftat, 
diciturque  proportio  o&oquantitacum :  qux 
ti  fumles  fucrinc  crit  proportio  alterius  ad 
alrcrum  ,  vduti  alicuius  cubi  ad  aliquem  cti- 
bum :  ac  vduti  latcris  ad  lacus  ptoportio  cri- 
plicata. 

y ,  ii  in  diqua  Droportionalitate  continua 
fueric  aliquis  numerus  quadratus  ,  tcrrius 
fcmpct  ab  illo  quintus  6c  feptimus  &c  fic  in 
infinicum  cric  quadracus ,  quod  (1  aliquis 
fueric  cubus  quarcus  &  fepcimus  ^  decimus 
&  fic  in  infimcum  femper  eric  cubus. 

74  Si  fucric  proportio  duorum  numerorum 
iuperficiauum  vcluti  quadrati  ad  quadratum, 


ipti  erUmt  limites  ,  S2  f|milicer  foltdorum  fi 
fu  :rit  proportio  ficUi  ctibi  ad  cubum  ipfi 
tranc  fimi'es. 

Si  fueric  proportio  quadrati  numeri  ada-  75 
lium  nurneruav,  ficuc  eric:&  fimiliter.fi fne- 
rir  cubi  ad  numerum  veiuci  cubi  ad  cubum> 
ille  alins  numerus  erit  cubus.  Ex  hacfequi- 
ttir  qu6d  in  pioporcione  qux  eft  inter  nu- 
alerum  quadratum  Sc  non  quadratum  nun- 
quam  imieniencur  duo  numeri  quadraci  5c 
hasc  cft  clauis  dccimi  Euclidis  admirabilis 
Omnis  i^,  quadrata  numeri  cubi  eft  nu-  7S 
.  merus  cubtis. 

Si  fuerint  plures  numeri  continua:  pro-  77 
portionales  in  fua  proportione  minimi ,  ag- 
gregatiltti  ex  omnibus  ad  quemlibet  illorum 
erit  primus.  ^  ~ 

Si  fuerint  duo  numeri  contra  fe  primi ,  7* 
quanttiseftprimusad  fecundum  tantwmefle 
fecundumad  tertium  eftimpoffibile  :Hacre- 
gula  facile  feiungi  poterunt  quneftiones  nu- 
merocum  integrorum  ab  his  quat  folis  fuidis 
pecfici  poilunt ,  qua?  dodrina  cx  feptimo  8c 
octauo  &  nono  Euclidis  excipitur.  £c  nota 
quod  non  dixi  ir.tegris  auc  frattis ,  quoniam 
omnis  qua^ltio  folubilis  per  numerosfradros, 
poceil  eciam  folni  per  integrds  ,  &  ideo  non 
feparaui  vnum  ab  altcro. 

Omnis  numerus  minimus  numeratusab  79 
aliquot  numens  ,  numerac  omnes  numeros 
nunMSracos  ab  itiis  vcluri  105.  numeratur 
a  1.  <;.  &  7-  &  t  it  minimus  qucm  iili  nu- 
meranc ,  numerabic  crgo  omnes  numeras 
numeracosa.  3.5.  7.  vlque  in  infinicum.  ve- 
luci  1  jo.  &  315. 

Omnes  numeri  compofici  <k  in  fua  propor-  So 
tione  non  minimi  ,  numeranttir  a  minimis 
eiufdcm  proporcionis  ^equalicer  vcluci  24. 
36.  100.  &c  i^o.quifunt  in  proportionibus 
fexquialteraek  dupla  Ciiperbipartiens  feptem 
nonas ,  fuperbiparticns  qumtas  ,  nume- 
rancur  a  6.  9.  25.  &  35.  qui  funt  in  eiidem 
proportionibus  minimi,  per  eundem  nume- 
rum  qui  eft  4.  .  „ 

Ex  hacctiam  dicemus  quod  cum  fuerint  2t 
duo  numen  ,  6c  infcr  eos  altj  duo  vel  tres 
vel  quolibet  continu*  proportionales  coci- 
dem  incer  ahos  in  eadem  proporcione  exi- 
ftcntcs  inueniri  necefle  eft  ;  ex  quo  fequicur 
quod  inccr  duos  numeros  exiftences  in  pro- 
portione  duoruvn  minimoru,  inter  quos  nou 
cadft  njmerus  medio  modo  proportionalis, 
nunquam  cadet  numerus  auc  numeri  vfque 
in  infinicum  ,  vclutiintcc  3.  2c  5.  non  cadic 
numerus  auc  numcri  in  coutmua  proporcio- 
nahtate  igitur  non  cadent  inter  vllos  exi- 
ftences  in  proportione  j.  ad  3.  vc  incer  40. 
&  Z4.&  hoc  vfquc  in  infimtum. 

Sequitur  etiam  quod  cum  inter  duos  nu-  81 
meros  foium  vnaproportione  vnus  cadat  in- 
termedius  ,  6c  alia  duo  ,  &  alia  cres.  Ica  in 
aliaproportione  exiftenbus  ilkproportiones 
inter  mcdix  eadere  non  pollunt :  veluti  d»- 
cam  incer  9.  Hc  4.  cadit  6.&C  9.  tk  4,  funt  in 
proportione  dupla  fexquiquarta:  igitur  non 
cadet  medium  in  proporriouefcxquialceraH*" 
tcr  tetminos  fub  alia  proportioneexifti-nces, 
&  vniuerfaliteromm  proporcioni  compolicac 
/miitats  funt  in  numcio  cerminorum  fuae 
componences ;  &  hoc  etiarn  in  furdis :  &  ica 
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fi  ftatuas  10.  Sc  i.  folum  vno  modo  licebit 
vnum  intermedium  terminum  inuenire,  vel 
alia  proporcione  certa  Sc  data  :  vel  cres  alia 

83  &  fic  de  iingulis. 

Sequitur  eciam  quod  cum  ex  coniuncta  & 
difiundta  &  «qua  proporcionalitate  de  quii- 
bus  dicecur  fit  proportio  cotius  aggregati 
cerminorum  vnius  proporcionis ,  ad  aggre- 
gatum  alterius,  veluri  terminiad  cerminum: 
iic  etiam  in  continuis  proportionalitatibus 
vc  dittum  eft  etiam  in  regula  hac  :  veluti  fi 
congreges  1 40. 1 00. 3  6. 24. fimul  faciunt  300 
&ite  35.25,t),6\faciunt  yj.proportio  300. 
ad  y^.eft  veluci  Ho.ad  35. &  ioo.adz5.& 
3<J.ad  9.&j24.  ad  6.  Vndeex  hac  foluuncur 
illae  inumerabiles  quaeftiones  difficiles  diui- 
dendi  numeros  jin  jpartes  continuae  propor- 
tionales  cum  certis  conditionibus  ,  nam 
fupponere  potes  nihil  efle  diuidendum  fed 
operatio  fiat  cum  conditionibus  in  numeris 
per  te  inuentis  3  deinde  congrega  &  per  re- 
gulam  ^.habebis  partes  illius  numeri  eodem 
modo  proportionatas  ,  ita  quod  conditio 
diuifionis  nihil  addit  in  difficultate  nifi  in 
certis  cafibus  terminatae  quantitatis. 

S4  Cum  diuiferis  numerum  in  parces  per  nu- 
merum  3  Sc  poft  per  plus  aut  minus3  erit 
proportio  dirTerentice  aduentus  fecundi  ,  ad 
primum  ,  veluti  totius  diuiforis  ad  primum 
diuidentem  Exemplum  diuido  i2.per  4-exit 
3.  diuido  modo  per  4.  p.  2.  exit  2.  differen- 
tia  eft  1 .  qui  eft  mediecas  de  2.  &  tertia  pars 
de  3.  ita  2.  additum  ad  diuiforem  eft  medie- 
tas  dc  4,  primi  diuiforis  :  Sc  tectia  pars  de 
6.  fecundi  diuiforis :  ficut  igitur  prouentus 
fecundi  ad  primum >  diuiforis  primiadiecun- 
dum  &  econuerio  fi  quis  igitur  dicat  diuifi 
rem  per  4,  &  prouenit  decima  cenfus :  quod 
li  diuiderem  per  6.  erit  ger  regulam  6.  ad  4. 
veluti  decimi  cenfus  ad  prouentum  fecun- 
dum  fac  per  regulam  trium  Sc  exibit  cen- 
fus  :  Sc  ii  dicat  vellem  diuidere  per  3  ■  eodem 
modo  ficuc  3.  diuiforis  fecundi  ad  primum 
diuiforem  4.  ica  decimae  cenfus  prouencus 
primi  ad  prouencum  fecundum  duc  4.  in  de- 
cimam  cenfusfit^  diuideper  3-exit^-cen- 
fus.  Ex  hac  regula  diuides  per  p.  Sc  m.  ad 
libitum. 

Omnium  quatuor  ,  quantitatum  conti- 
mix  proportionalium  proportio  aggregati 
earum  ad  coniUnftu  exfecunda  &  tectia,  eft 
veluti  primae  &  tertiae  fimul  ad  fecundam  vc 
8.  1 2.1  8.  27.  aggregatum  65.  aggregatum 
gx  fecunda  Sctertia  30  proportio  65.  ad-30. 
veluti  26.  aggregati  ex  prima  Sc  tertia  ad 
12.  quantitatem  fecundam  Sc  fimiliter  pro- 
portio  tertiae  Sc  quarta:  ad  primam  Sc  fecun- 
dam  veluti  tertia:  ad  pfimam  fuperius  etiam 
generalius  hoc  diximus  experiare,a  coniun- 
<Sa  enim  proportionalitate  pender. 

Prouentus  vnius  quantitatis  diuifae  per 
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quoclibet  quantitates,  fiue  continua?  fiue  in- 
continua:  proportionales  ,  funteodem  modo 
proportionales. 
^7  Si  fuerint4.quantitates  incontinuae  tamen 
proportionales  3  quarum  fuperficiales  nume- 
ius  pjimaein  fecundam  s  aequetur  quadratis 
tertice  &-quartac  pariter  acceptis,  erunt  qua» 
«hrata  primae  ^  fecund^  inuicem  ducta^tan- 
lum  quantum  qxiQd  fic  ex  earum  fuperficie 


in  quadrata  tertiae  Sc  quartae  paricer  accepta. 
Exemplum  4.  &  2.  funt  in  proportione  du- 
pla  ^t.  40.  Sc  fy.  10.  fimiliter  ex  trigefima 
regulahuius  :  lgicur  cuna  40.  in  fy.  10. 
producat  20.  qui  eft  aequalis  quadracis  4.  Sc  * 
2.  pariter  acceptis  ,  dico  quod  quadrata  y.. 
40.  Sc  ^i.  10.  inuicem  ducla  Sc  ftint  400. 
aequantur  ductui  eius  quod  fiebat  ex  1^.40. 
in  ^i.  10.  6c  fuit  20.  in  qtiadrata  4.  &  2. 
pariter  acceptanam  20. in  2o.producit  400. 

Cum  fuerint  4.quantitates  continuarpro-  88 
portionales  ,  quod  ex  dttdtu  primcE  in  fe- 
cundam  £c  produdti  in  tertiam  ac  iterum 
produeti  in  quartam  ccquum  erit  du£tui  fu- 
perficialis  nnmcri  produdti  ex  prima  in 
quartam  ,  &  fecundain  certiam  veluti  8.12. 
1 8.  27.  duco  8.  in  1 2.  fit  96.  &C  hoc  in  1 8. 
fit  17.  28.  hoc.  iterumin  27.  j£.  du- 

co  8.  in  27.  fit  116.  &  iterum  i2.in  18.- 
fit  x\6.  duco  xi  6.  in  216.  &  fit  466 5 6. 

Cum  fuerint  4-quantitates  quomodolibet  ^9 
fumpt^c  erit  quadratum  aggtegati  earum 
«quale  quadratis  fingularum  partium  & 
ducl:ui  vniufcuiufque  in  reliqua  omnes  y 
verificatur  Sc  hoc  in  omnibus  quantitatibus 
Sc  pendet  ex  quinquagefimatercia  regula  ibi 
habes  exempium  de  5.  3.  2. 

Omnium  trium  quantitatum  continuae  $>o 
proportionalium  cubus  fecunds  quamitatis> 
eft  aequalis  ducfui  omnium  quantitatum  in- 
uicem  :  veluti  4..  6.  9.  cubus  6.  eft  216. 
duco  9.  in  6.  fit  54.  duco  54.  in  4.  fic 
2 14. 

Omnium  trium  qnantitatum  continuas  ?r 
proportionalium  ex  quarum  diuifione  alicu- 
ius  numeri  prouentus  congregati  ipfarum 
aggregat:o  aequari  debeat  ,  media  illius  nu- 
meri  radix  erit  nam  eft  ea*dem  necellario 
eueniunt  quantum  aggiegatum  eft  idem  ex 
fuppofito  ,  Sc  proporcio  exeunti  eadcm  ex 
regula  quadragefima  nona,  quare  cum  fem- 
per  produclru  ex  primo  in  tertium  fit  arquale 
quadrato  fecundi  ex  his  qux  dicentnr  in  re- 
gula  3.  quantitatum  igitur  conuenit  vt  me- 
dius  lic  radix  numeri  diuidendi. 

Ciim  fuerint  aliquot  quantitates  quomo-  9* 
dolibet  inuicem  ductae ,  fi  produ6tum  diui- 
daturper  vnam  reliquarum  ,  produclumad- 
ueniet :  vcluti  3.  5.  7.  producunt  105-igituc 
diuifo  105.  per  7.  exit  productum  5.  iu  3. 
quod  eft  1 5.  &  diuiio  105.  per  5.  exit  produ- 
du  de  7.111  3  .quod  cft  2 1  .Sc  ita  de  omnibus. 

Et  fimiliter  deriuatur  hoc  quod  cumfue-  93 
rint  tres  quantitates  continuas.  proportione, 
quod  fic  ex  duabus  maioribus  iundtis  in 
minorem  duarum  >  Idem  fietexduabus  mi- 
noribus  iunclis  in  maiorem  ,  veluti  1  2.  6- 

3.  &  10.  Sc  5.  iunge  12  ,  &  6.  fit  i8-duc 
in  5.  fit  90.  Sc  fic  ex  $.Sc  6.  iundtis  in  10. 
fit  etiam  cjo. 

Pendet  h^c  ex  dicendis  in  regqla  3.cum  94 
fuerint  tres  quantitates  continuae  propor- 
tionales ,  quod  ex  du6tu  vniufcuiufquepar- 
tis  in  alteram  fiet ,  fi  diuidatur  per  dupla- 
tum  aggregatum  omnium ,  exibit  fecunda 
quantitas  ,  veluci  4. 6. 9.  productum  9.1'n 

4.  ScC.tHt  90.  £c  6.  ir14.Sc  g.  eft  78.  Sc  4. 
in  9.  £c  6.  eft  60.  iunge  fiunt  228.  diuide 
per  duplum  aggregati  quod  eft  3  S.  6 ^quan- 
titas  fecunda.  ^ 
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951  Sunt  &  numeri  cliniatcrici  2  feptem  cli- 
inaribus  dcducli  auerrocs  ica  exiftimat  ho- 
minibus  pernicioli  ,  nos  autem  in  libto  de 
rerum  varictatc  declarauimus  non  7.  fed  20. 
&  9.  cllc  conlidcrandos ,  veluti  xo«  40.60. 
80.  &  9.  1 8.  27.  36.  propterea  65.  &c  80. 
&  8 1.  funt  valde  pernicioli  cum  dua:  nume- 
lonnn  feries  male6c2  cohxrcanc  in  a:tate 
derfecla. 

5^  Sunt  Sc  qui  oble&eutur  puerilibus  nume- 
risautdiltindisautiimilibus  veluti  212222. 
vel  555535-  quos  multiplicando  aduenire 
defiderant ,  hoc  fi  diuiferis  numeros  habe- 
bis  ex  quorum  mukiplicationc  proueniant 
ftukum  eft  enim  talibus  nngis  operam  da- 
re. 

Cum  volueris  diuiderenumcrum  aliqucm 
in  duas  partes  tales  cjuod  diuisa  vtraque  par- 
tc  per  rcliquam  excuntia  iuncta  faciant  vc 
pote  4.  vel  alium  numcrum  ,  cunc  diuides 
4.  vel  numerum  quem  euenne  deiideras  in 
duas  partes  talcs  quod  inuicem  mukiplicata; 
producanc  vnitacem  ,  &c  tales  parces  erunc 
prouentus  partium  numcri  ptimo  propofiti 
fe  mucuo  diuidentium.  Exemplum  diuide 
1 2.  in  duas  partes  ex  quarum  mutua  diui- 
fione  proucniac  5.  y  cunc  diuide  5  4-  quod 
vis  prouenire  in  dvias  partes  qua:  inuicem 
mulciplicatx  producant  1.  &c  tales  erunt  5. 
flf  ■—  nam  5.  6c  4-  inuicem  dudlx  faciunt  1. 
dico  igitur  quod  proucntus  partium  1  2.  mu- 
tuo  le  diuidcntmm  aggregantcs  5  y  in  pri- 
roa  fui  diuilione  produccnc  5.  &  -f  &  erunc 

58  Cum  volueris  diuidere  1 2.  gratia  exem- 
pli  in  duas  partes  ita  quod  maiorem  diuifa 
prodcac  aliquis  numerus  puta  5.  tunc  adde 
ieinpcr  L  ad  numerum  quem  proucnircde- 
iidcus  &c  pcr  ipfum  diuide  diuidendum  , 
qui  cxit  eft  minot  pars  qua  detra&a  a  nu- 
niero  diuiio  relinquitur  maior  Excmplum 
>olo  vt  ex  diuilione  maioris  partis  12  per 
minorcm  cxeat  5-  addo  1.  ad  5.  rit  6.  diuido 
1 2.  per  6.  cxit  minor  pars  qua:  eft  2.  hanc 
fubtrahocx  12.  rcmancnc  10.  diuifo  igitur 
10.  pcr  2.  cxit  5.  &:  ita  pcr  lwnc  &c  pra?ce- 
dentcm  potcs  diuidcrc  qucmlibcc  numerum 
ia  duas  partcs  tales  quod  vna  per  alteram 
diuila  prodeanc  duo  numcri  aggregantes 
quemvis  numerum  operando  primo  per 
prrcedentem  Jcindeper  hanc. 

99  Cum  diuiferis  vnum  numcrum  per  alium: 
&  diuiferis  vnum  numcrum  per  alium  ter- 
tium  numerum  per  prouentum,&  hunc  pro- 
ucntum  vkimum  addidcris  tertio  numero, 
&  totum  diuileris  per  primum  diuileris  per 
primum  diuiforem  :  quod  cxit  eft  tantum 
quantum  aggregatu  proucntHum 
tertij  numetidiuili  perprimum  S: 
fecundum.  Exemplum  fit  24. 
qticm  volo  diuiderc  per  2.  &  5. 
diutdo  3.  per  2.  exic  1.  -p  diui- 
do  24.  per  1.  |-exic  it>.  addo 
16.  Sc  24.  fiunc  ^o.diuid  40.  per 
a.exit*2o.  &  tamen  prouenitdi- 
uifo  24.  pcr  3.  &c  pcr  2.  exeunc 
cnim  12.  &  8.  quai  iun&a  faci- 
uuc  20.  &c  idem  procedic  fi  diuideres  2  per 
3.  exit  -j-  diuide  24.  per  -7-  exic  36.  adde  ad 
24  fic  Go.per  3.  e*it  20.  vc  ptius.  Etitain 
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denominacionibtis  volo  diuidere  i.cu.  pe 
1.  ce.  p.  1.  co.  & 
co.  p.  1 .  di~ 
1.  ce.  p.  1. 
co.  p.  1.  exici  .co. 
diuido  1 .  cu.  per 
1  co.exic  1  ce.  ad- 
do  ad  1 .  cu.  fic  1 
cu.p.  1.  ce.  diuido 
1.  cu.  p.  1  cc.  per 

1 .  co  p.  1 .  exit  1.  ce.  &  hoc  eft  quad  pto- 
uenit  ex  agaregato  prouentus  1  cu.  diuiii 
per  a.  ce.  p.  1  co.  6V  1  co.  p.i. 

Ciim  volueris  diuidere  numerum  vt  par- 
tcscertum  mulciplicat^  producantnumerum 
quadra  medietatem  illius  numeri  diuidendi 
ic  a  produdto  auferes  numerum  qucm  vis 
producere  &  m  refidui  addita  &  diminutaa 
dimidio  conftituit  tates  pirces. 

Veluti  volo  diuideie  y.induas  partesqua: 
inuicem  multiplicata:  producanc  1  o.  diuido 

7.  perxquaiia  fiunc  3  -fquadrato  3  ~  fic  i  2. 
-~  decraho  10.  lemanent  2  ^-capioradicem 
i  &  eft  1  4"  detraho  a  3  fic  2.addo  ad  3. 
-f  fic  j.  &c  ita  partes  qua:  mulciplicatae  pro- 
ducunc  lo.fuut  5-&  2. 

Et  ex  hoc  fciemus  diuidere  numerum  in  1  ©l 
dnas  partes  quarum  quadrata  iundta  facianc 
determmatum  numerum  quadrabimusenim 
diuidendum  tk.  ab  eo  quadrato  auferemus 
numerumqu5  vclumusquodaggrcgent  qua- 
drata  partium  &c  refiduum  diuidemus  per 
acqualia  deinde  per  prxcedentem  caj^cer  di- 
uidemus  numcrum  diuidendum  quod  partes 
inuicem  mulciplicatae  producanc  illam  me- 
dietatem  tales  paites  erunc  quxfitsevidelicec 
quarum  quadrata  iundta  facienc  numerurri 
propolitum. 

Exemplum  voio  diuidere  7-in  duas  partes 
quarum  quadcata  factanc  29.  quarto  7.  fit 
49.  detraho  29.  remanenc  20.  diuido 20. 
riLinc  io.tunc  per  pnrcedence  diuidam  7.  in 
duas  partes  ex  quarum  multiplicacione  ynius 
ill  alteram  fiac  lc,  &  talescrunc  <f.8c  2. 
igitur  5 ,  &c  2.  erunc  parces  qua:Jitx  quarum 
quadrata  iuinfla  funt  2  9  • 

Ec  ex  his  habebimus  duos  numeros  quo-  ioi 
rum  quadrata  iun6la  faciunc  cercum  nume- 
rum ,  &  ex  duelu  vnius  in  alterum  quicun- 
que  alius  numerus  producacur  vc  volo  duos 
numeros  quorum  quadrata  iuncla  fint  50* 
tk  produdrum  vnius  in  alcerum  fit  9  —  du- 
plica  9  4-  fic  19  adde  ad  30.  fic  49.  accipe 
Bi,  qux  cfl:  7.  tunc  per  centefimam  regu* 
lam  diuides  7.  in  duas  partes  qua;  inuicem 
mukiplicatae  producant  9  7  taies  erunt 
quancum  quadrata  iundta  faciunt  30,  &  ita 
faciiiter  foluitur  quadtio  qua:  per  algebraiti 
eftdifficiliorjpoteft  etiamfolui  per  quancita- 
tem  furdam. 

Ec  ex  hocetiam  habebimus  quod  fi  quis  10) 
dicat  diuide  gracia  exempli  10.  in  duas  par- 
tes  ita  quod  aggregatum  prouenientiumex 
mutua  diuitione  ,  cum  diuiferic  quadrata 
vtriufque  partis  ,  prodeuntia  facianr  iuncra 
puta  16.  fufficic  diuidere  10.  in  duas  parces 
qu*  inuicem  dudae  faciant  1 6.  &  cales  erunt 

8.  6c  2.  ex  quarum  mutua  diuilione  pro-* 
ducitur  aggtegatum  4.  -f  cum  igiiur  diuiferia 
quadrata  8.  c\'  1.  '&  qus  funt  ^4.  &C  4- 
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per  4 —  &  exeuntia  iunxeris  fiee  aggrega- 
tum  1 6.  vt  patet. 

J04  Cura  fuerinc  quodibet  quantitates  pro- 
porcionaies  conrinuae  vcl  tncmitinuag ,  tan- 
tum  producicur  ex  extremis  inuicem  ductis 
quantum  ex  intermediis  :  veluci  fint,  1 6. 
14.  3<J,  54.  Si.cancum  fit  cx  16.  in  81. 
&  eft  1 29<3.quantum  ex  24.  in  54. & quan- 
tum  etiaro  ex  36.  in  fe  s  nam  omnibus  mo- 
dis  producitur  1296.  &  ica  4.  &  3.  &  20. 
&  15.  mulciplica  4.  in  15.  fic  60.  &  5.  in 
20.  fic  idem  ideo  ,  fi  fuerinc  cres  quantitates 
continua;  proportionales  tantum  producicur 
a  media  in  fe  ipfam  quancum  ex  excremis 
iuuicem  :  veluti  4.  6.  9.  tantum  facic  4,  in 
9*  quantum  6.m  fe ,  6c  ita  de  aliis  &  ex  hac 
orta  eft  regula  3,  quantitaCum  ad  mercacu- 
ras  vtilis  &c  cenet  regula  hxc  generalicer  in 
omni  proportione. 

105  Cum  quadruplum  producti  ex  duabus 
quantitatibus  inuicem  ex  totius  quadrato 
detraxeris  refidui  eft  differencia  illarum, 
veluti  productum  5.U1  j.eft  ij.quadruplum 
co.  detrahe  a  quadraco  aggregaci  5.  &  3. 
quod  eft  8.  cuius  quadratum  eit  64.  reina- 
nenc  4.  cuius  jji.  eft  2.  differencia. 

'106  Maiore  duarum  quantitatum  diuifa  per 
rainorem  3  &  exeunce  multiplicato  per  ma- 
iorem ,  productum  eft  a?quale  ei  qu6d  adue- 
nit  diuifo  quadrato  maioris  per  quantitatem 
minorem  :  veluti  capio  10.  &  2.  diuido  10. 
per  2  exit  5.  multiplico  5.  in  10.  fit  50.  Sc 
tantum  prouenic  diuifo  quadrato  10.  quod 
eft  1 00.  per  2. 

1 07  Curn  diuiferis  totum  per  fuas  partes ,  Sc 
prouenientia  iunxeris  erit  prouentuum  ag- 
gregacum  maius  aggregaro  prouentuum 
parcium  fe  mutuo  diuidentium  femper  in 

2.  exemplum  3.  &  12.  conponunt  ij.diui- 
de  15.  per  ^.exit  5.  &c  per  n.exit  i.-f  iun- 
ge  5.  &  1  -^-  fiunt  6.  -y :  &  ideo  diuifis  1 2. 
per  3.  Sc  3.  per  12.  exibic  4  -f.  quod  eft 
minns  quam  6  ~  in  2.  &  hoc  erat  quod 
volumus. 

30 8  Cumque  volueris  numerum  diuidere  vt 
productum  certam  proportionem  obtineanc 
ad  diuifionem  vnius  partis  per  alteram  , 
veluci  volo  diuidere  100.  induas  partes  ita 
quod  vna  multiplicata  per  aliam  ,  fit  nonu- 
pla  ad  id  quod  fit  diuifa  vna  per  aliam  tunc 
minor  pars  erit  illius  proportionis  3  & 
ide6  cum  yt.  nonuplaE  fic  3.  erit  minor  pars 

3.  &c  maior  97.  vnde  multiplicato  97.  per 
3.  fic  291,  diuifo  97.  per  3.  exic  32  -f :  & 
291.  ad^2.  4-eft  in  proportione  nonupla. 

Cum  aucem  volueris  inuenire  duosnume- 
ros  ex  quorummulciplicacione  proueniatpu- 
ta  14.  &  differentia  quadratorum  fit  45. 
gratia  exempli.  diuide  difterentiam  qux  eft 
45-.  fic  22.  ~  quadra  fit  506.  :quadra  14. 
fit  196'  iunge  fimul  fiunt  702.—.  accipe 
fy.  702.  &  eft  z6.  -f .  adde  eam  dimidio 
differentia:  &  eft  22  ~.  fiunc  49.cuius?i.  eft 
7.  &  7>eft  maior  numerus  diuide  igitur  14. 
per  7.  exic  2.  &  2.  eft  minor  ,  8c  ambo 
producunt  14.  inuicem  mulciplicati  &  dif- 
ferentia  quadratorum  eft  45.  vtpropolitum 
eft.        '  .  \ 

J  10     Cum  volueris  diuidere  numerum  in  duas 
partes  ica  quod  aggregacum  ex  quadutis 
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ambarum  ,  excedat  productum  vnius  in 
ahcram  3  in  ctxio  numero  ,  veluti  volodi- 
uidere  10.  ita  quod  quadrau  partium  fimul 
iuncta  facianc  37.  plus  produdto  vnias  in 
alteram  3  diuide  10.  fic  5.  multiplica  in  fe 
fic  ^j.fubtrahe  2  5.ex  37  remauent  i2.hunc 
femper  diuide  per  3.  exic  4.  cuius  addica 
&  detracta  ex  5.  facic  7.  &:  3.  partes  quae- 
fitas. 

Sint  tres  numeri  vtpote  17.  13.  5.  &  ve-  t  x 
lim  diuidere  13.  in  duas  parces  ,  ita  qupd 
vna  diuifa  per  aliam  prouentus  iunttifacianc 
numerum  qui  dudus  in  ^.producac  27-Cunc 
dicesigitur  diuidendo  i7per  j.exibit 
hoc  erit  aggregatum  prouentum  3  dicesigi- 
tur  per  reguiam  nonagelimamft-ptimam 
huius  capiculi  diuide  13.  in  duas  parces  cx 
quarum  mutua  diuifione  prouentus  aggre- 
gaci  £acianc  3-4-6^  hic  modus  regrediendi 
cft  valde  vtilis  in  operationibus  algebra?. 

Si  quis  affumat  tres  numeros  vtpoce  10.  1 1 
24.  102.  &dicacdiuide  10.  in  duas  parces 
ex  quarum  mucua  diuifione  prodeanc  duo 
alij  numeri  diuidentes  24.  in  duas  parces 
acrgregances  102.  tunc  diuide  vltimum  nu- 
merum  qui  eft  102.  per  fecundum  qui  eft 
24.  exit  4.  -y*.  deinde  diuide  10.  in  duas 
partes  ex  quarum  mutua  diuifioneconfurgic 
4.  -^-  per  regulam  nonageiimamfepcimam 
huius  capituli  &c  tales  partes  erunc  2.  &c  8. 
diuide  mucuo  confurgunt  4.  tk  -^-  dmide  2  4. 
per  exic  96.  diuide  24.  per  4.  exit  6. 
iunge  6.  ad  96.  fiunc  102.  quod  eft  propo- 
ficum. 

Quadrata  '  duorum  numerorum  iunda  1 1 
aequalia  funr  dudui  aggregati  ex  diuifione 
mucua  in  produclum  vnius  in  alterum  :  ve- 
luci  4.  &  6.  iungo  quadraca  illorum  faciunt 
52.  diuido  4.  per  6.  exic  ~;  S>c  diuido  6. 
per  4.  exic  1  -f- :  iiingo  fiunc  z  -6-  duco  %  iu 
24.  quod  eft  produdcum  4.  in  e.  fiunc  52. 
vc  prius. 

Cum  fuerint  duo  numeri  fola  vnitateuj 
difierentes  &  maior  per  minorem  diuiius 
fuerit  j  exiens  tantum  facit  aggregatus  ma-  - 
iori  qnantumin  maiorem  multiplicatus :  ve- 
luti  diuido  5.  per  4.  exic  1.  ^-quiadditus 
ad  5.  vel  in  eum  mulciplicacus  facic  idem 
quod  eft  (?.  \. 

Ec  his  duabus  regulis  formari  poifunt 
diuerfi  cafus  ,  &  impoifibiles  ,  qui  ramen 
ignoracis  his  regulis  pollibiles  exiftimabun- 
tur. 

Si  fuerint  duo  numeri  vtpotc  24.  5;  jo.  t  r  j 
&  detrahatur  minor  a  maiore  vtpote  ic. 
a  24  fiec  14.  refiduum  :  quod  fi  detrahatur 
a  quadtato  dimidij  minoris  dempta  vnitate 
&  eft  16.  nam  eft  dimidium  10.  dempta 
vnicate  remanet  4.  cuius  quadratum  eft  16. 
dempto  igicur  14.  refiduo  a  16.  remanenc 
2.  cuius  6.  acceperis  ri.  &:  addideris  ad  me- 
dietacem  10.  p.i.  &  eft^.fiet  6.p.j$i.  2.  & 
detraxerisa  medietace  io.ria.  r.&  eii  4.fiet  4. 
rh.  iji.  2.  &  difierentia  6.  p-fy-  %•  &  4  m.p»:. 
2.  eft  V  p.  j^.  %.  dico  igitur  quod  muld- 
plicando  6.  p.      2.  iu  4.  m.      2.  &  ad- 
dendo  differentiam  qua:  eft  2.  p.  yt.  S.pro- 
ducetur  24.  qui  eit  numerus  maior^  ducere 
autem  4.  rn.      2.  in  6'.  p.       2.  &  adde- 
re  differenciam  non  eft  nifi  decrahere  diffe- 

•  rentiarn, 
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rentiarn  qux  eft  z.p.  r;.S.<;:c  Z4.& remarSE- 
btt  produftum  4:111.  Rt.i.in  *S.p.Ri,z..&  hoc 
nota  decrahe  igitur  z.  p.  R1..8.  ex  z^.  fit  zz. 
m.Ri.duco6.p.Ri.z.in  4.  m.Rt.z.fic  zz.p.iy, 
3z.rn.Rt.72.lcd  iz.p.Rt.jz.  ih.fy.71. eft  zz. 
m.RsS.quia  detracta  Rt.^z.  ex  ty.72.  relin- 
quicur  R:.8.pcr  dicta  in  capitulo  de  fubcra- 
<Uione  furdorum. 
it»     Si  iint  duo  numeri  vtpote  Z4.&  xo.  & 
velisdiuidcrc  z4.  induas  partes  m  quanien 
mcdiocadac  10.  in  continua  proportionali- 
tate  ,  qiudra  dimidium  maioris  quod  eft 
1  z.  fic  144.  detrahe  quadratum  minoris 
quodeft  100.  remanct  44.  cuius  Ri.  addi- 
ta  ad  1  z.  &  diminuta  faciet  duos  nume- 
los  inter  quos  lo.caditin  medio  in  conti- 
nua  propoitionalicace  ,  &  erunc  1  z.p.  Ri. 
44-  &  10.&  1  z.  m.  Rt.  44.  quarc  produeto 
1  z.p.Rt.44.in  1  z.  m.  Rt.44.  fict  quadratum 
10.  quod  eft  100.  &  ita  patet  quod  eadcm 
opcratione  diuififti  24.  in  duas  partes  qua- 
rum    multiplicatio  cantum    facit  inui- 
ccm  quantum  minor  quantitas  in  fe  du- 
Ga. 

7  Cum  fuerint  duo  numeri  quorum  ma- 
iorcm  in  duis  diuidere  volueris  partes,  qua- 
rum  quadrata  iundta  xqualia  finc  quadra- 
to  minoris  numcri  :  tunc  dctrahe  quadra- 
lum  dimidij  maioris  a  duplo  quadrati  di- 
midij  tvunoris  ,  Bc  refidui  Rt.  iun&a  &  de- 
trada  a  dimidio  maioris  pcrficict  partes. 
Exemplum  fint  1  4-&  io.voIo  diuiderei4= 
in  d.ias  partcs  quarum  quadrata  /acianc 
luiitla  ico.  quodcft  quadratum  io.diuido 
i4.fit  7.  diuido  10.  fit  5.  duco  7.in  fe  fic 
49.duco  5.infe  fit  j;.duplico  zj.  fit  50.de- 
traho  49-ex  jo.rcmanent  1.  accipio  eius  Rt. 
quxcll  i.quam  addo  ad  7.dctraho  a  7-fiunc 
partes  illx  S.&  6. 

Cum  aliqais  numerus  numerat  totum 
numcrabic  dimidium  &  quarcam  partem, 
&  odtauam  parcem  ,  &  ficin  infinitum  ,  & 
ua  duplum  quadruplum  ocruplum  &  (k  in 
infinitum:  vcluti  ^.nurnerac  15.  per  5.  nu- 
merabic  &  7-tF*  »V:  &  5t  Per  lT:  & 
»"7Pcr  T  "•  "a  numcrabic  eciam  50.  per 
lo.fic  (So.pcr  io.quareex  hocfequitur. 

Quod  ij  linc  6.cu.  m.  4.  ce.  xqualia  34. 
co.  p.  24  igitur  erunt  6'.  cu,  m.  4.  ce.p. 
34.C0  p.  Z4.duplum  dc  6.cu.  m.  4.  ce.  addo 
igitur  z4-  ce.  communicer ,  &  eft  adde- 
re  iz.cc.  vnicuiquc  parti  :  fiet  tocum  6.  cu. 
p.  20.  cc.  p.34.  co.  p  z4-  hoc  aucem  poteft 
diuidi  per  j.co.p.4-&  exeunt  z.ce.p  ^.  co. 
p.  6.  quare  numeiabit  j.co.p.^.dimidium 
eius  etiam  quod  fuit  6.cu  p.S.ce  per  dimi- 
dium  quod eft  1  ce.p.z. co.p. j,fcd  3.C0. p.4. 
numcrant  6.  cu  p.  8.  ce.per  z.  ce.ex  fuo  ca- 
pitulo  :  igitur  z  ce.xquantur  i.ce.  p.  z.  co. 
p.j.igitui  t.  ce.a-quatur  1.  co.p. j.igitur  tan- 
dem  a  piimo  ad  vltimum  (i  6.  cu.  m.  4.  ce. 
xquancur  44x0.  p.  24.eric  1  ce.  xqualis  z- 
co.p.j.igitur  res  valcc  1 .  p.  Rc.  4.  fi  igitur  6. 
cu.  xquancur  4.  ce.  p.  54.  co.  p.  24.  valor 
rci  cfti  p.  Ri.  4.  &  eft  j. 

Omnis  etiam  numcrus  numcrans  totum 
&  detra&um  numerat  refiduum.  veluti  fi 
4.  numcrat  Z4.  5c  16.  numerabic  etiam 
refiduum  quod  eft  8. 

](>    Cum  volueris  diuidere  aliquem  nume- 
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rum  in  duas  partes  ita  vc  quadrata  iuncla 
cum  mulciplicatione  vnius  in  alteram  fa^ 
ciant  aliquem  numerum  puta  a8-  tunc  qua- 
dra  illum  numerum  qui  lit  puta  6.  fic  36.  & 
ab  eo  detrahe  zS.remanenc  8.  deindequa- 
dra  dimidium  maioris  radicis  id  eft  6,  cu- 
ius  dimidium  elt  5.  fic  9.  ab  eo  decrahe  8. 
rcmanec  i.cuius  Ri.eft  i.additaad  '3  facit  4. 
dempca  a  ^.facit  2.  &c  ita  diuifimuso".  in  4. 
&  z.  quorum  quadrata  iuncvta  funt  ao-  ad* 
dita  multiplicatione  z.in  4.fit  8.  totumigi- 
turz  8. 

Ciim  volueris  diuidere  aliquem'  nume-  12 
rum  in  4  partes  quarum  quadrata ,  fint  du- 
pla  ad  quadrata  reliquarum  partium  :  tuno 
differcntia  intermediarum  quantitacum  eft 
xqualis  minori  quantitati  exemplum  diuide 
15.  in  4.  quantitates  quarum  quadratum 
duarum  iuncla  lint  duplum  quadratis  reli- 
quarum  duarum  ,  tunc  vides  quod  illxpar- 
tes  lunc  7.  4.  3.  1.  &  ita  quadrata  7.  &C 
1.  iuucta  tunt  50.  &  quadrata  4-&  j.iun- 
«5ta  funt  25.  quodeft  dimidium  de^o. igi- 
tur  ditferentia  4.  &  3.  eft  1.  &  i.  eciam  eft 
quantitas  minor  ,  ik  hxc  regula  non  tenec 
uifi  in  integris  8c  non  tenec  etiam  in  con- 
uerfis. 

Cum  autern  volueris  diuidere  numerum  1 1 
rtquod  ficexdudtu  Ri.parcium  inuicemim- 
pltac  aliquem  numerum  ,  veiuti  volo  diui- 
derc  2  0-ica  quod  Ri.parcium  inuicem  duclcC 
facianr.  8.  tunc  quadiabis  dimidium  zo.  Sc 
eft  ic.fic  100.  a  quo  deme  quadratum  8. 
quodeft  64.  remanec  3  6 .  cuius  Ri.  eft  c^.quje 
addita  ad  10.  dimidium  20.  Sc  detradta  fa- 
cit  i6'.&  4.  numeros  componentes2o.quo- 
rum  Ri.inuicemductx  producunt.  8. 

Ciim  volueris  diuidere  numerum  pata  11 
10.  ita  quod  partes  inuieem  ducta:  faciant 
aiiquem  numerum  ,  plus  fua  radice  ,  vcpo- 
te6.p.  Ri.  6.  mulciplica  dimidium  diuidendi 
infe  quod  eft  5.111  fe  facic  2  5.a  quo  auferes 
6".p.Ri.6.remanebunc  19.rn.Ri.  6.  cuius  caci- 
pe  Ri,V.&  eft  Rt  V.  i  ^.m.Ri.  6.hanc  &  edda 
minuca  j.quod  eft  medietas  ficnt  didtx  par- 
tes  5-p.Ri.V.i  9-m.Ri.6.&  5-m.Ri.  V.19.  m. 
Ri.  6.,  &  hxc  inuicem  ductx  faciunt  6-p. 
Ri.6.&  iuniftx  etiam  faciunc  10.&  ica  in  re- 
liquis. 

Diifcrentiaduorum  numerorum  diuifa pei"  iz 
aggregatum  radicum  producitur  radicum 
diflerentia,  &  e  eontra :  vnde  ductis  inuicenx 
differentia  duarum  radicum  cum  aggregaco 
earundem  producitur  difTerentia  numero- 
rum  ,  veluti  fi  quis  dicat  diuide  1,0.  per  3. 
p.Ri.19.  refpondebis  quod  exibit  ri.i 9.1^.3. 
nam  io.eft  differentia  inter  19.&  9.  quarum 
radicgs  funt  R£.i9-&  z.  igitur  diuifo  10.  qui 
eft  difFerentia  numerorum ,  per  aggregatum 
Ri.9.&  9.  &  eft  3-p.Ri.  19.  prouenic  diffcren- 
tiaradicum  19.&9.&  eftRi.19.  m.3.  quare 
patetexemplum. 

Curo  volueris  diuidere  3  4^  ita  quod  reii-  1  2 
dua  radicum  fint  z.quadrabisia.  fic  4.detra- 
he  ex  34-fit  ^o.diuide  3o.fit  15.  multiplica 
infe  fit  zz^.dimidia  etiam  3 4.fic  17.  qua- 
dra  fic  289.  decrahe  zzj.ex  189.  remanent 
64.CUIUS  Ri.eft  8.addita  ad  1 7.  dimidium  di- 
uidendi  &  detrada  oftendit  Z5.  &  p.parces 
3 4.  quarum  radices  dijferu-nt  inz.cmnque 

F  in 
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in  aliqua  regulacx  omnibus  his  quxftio  ad 
finem  non  poteft  deduci  nec  in  numeris.nec 
in  furdis  ,  tunc  talis  quxftio  eft  impoffibilis 
quare  aduerte. 
115     Cumvoluerisdiuidere  10.  ita  quod  radi- 
cespartium  iundrae  faciant  4.  exempli  gta- 
tia:  multiplica  4.111  fefic  iS.detrahe  10.  re- 
manent  6.  diuide  (J.fic  ^.multiplica  3.  in  fe 
fit  9.  multiplica  etiam  5.  dimidium  maio- 
risin  fe  fit  z$.  detrahe  9.  a  z^.remanent 
16.  cuius  iit.  eft  4.  quse  addita  &  diminuta 
a  5.  facic  9.  &  1.  quorum  radices  iun&e 
funt  4. 

iz£     Cum  fuerint  duae  quantitates  a  quarum 
maiore  detractis  aliquot  radicibus  ,  tantum 
producatur  quancum  additis  cocidem  ra- 
dicibus  minori3tunc  numerus  produ&us  eft 
medio  modo  proportionalis ,  &  e  contra; 
veluticapio  Z5.&  9.  &  auferoduas  1^.25. 
&  func  ro.remanent  1 5.  &  adde  duas  ^.9. 
adg.fit  i^.igicur  9-&  z^.funthabentia  15. 
medio  in  continua  proportioualicate ,  &  ita 
4.  &  10.&  z5-  funt  continuc  proportiona- 
lia,  &  ideo  10.  eft  3.      m.  de  Z5.  &  5. 
^t.p.  de  4.  nam  3t.z5.eft  $.&c  triplum  eft 
i^.detrattum  a  25.  remanent  10.  &  bj.. 
4.  eft  z.  triplum  cft  6.  additum  ad  4.  fa- 
cit  10. 

iZ7  Etponamusquod  diuidam  aliquem  nume- 
rum  pata  1 2.in  8.  &  4.  gratia  exempli  ,ex 
quorum  diuifione  mutua  prodeunt  z.  &v: 
nam  S.diuifum  per  4.  producit  z.  &  4.  di- 
uifum  per  8.  producit  ~  :  deinde  accipe 
quemuis  numerum  vtpote  40.  dico  quod 
acrcriregatum  ex  quadratis  partium  prioris 
numeri  id  eft  4-&  8.&  eft  80.  diuifum  per 
aggregatum  prouentuum  quod  eft  z-^- :  & 
eft  3Z.nam  diuifo  So.per  z  7-exit  3Z.  dico 
igitur  quod  proportio  40.  numeri  aiTumpti 
vltimo  ad  ipfum  3z  :  eft  veluti  aggregati 
prouentium  40.  diuifi  per  8-  &  4.  &  eft  1 5. 
ad  primum  numerum  qui  fuit  i2.nam4o. 
ad  jz.eft  fexquiquarta  ficut  1  j.ad  1  z. 

1  z  8  Cum  diuiferis  vtpote  zo.  per  4.  cnt  5.  & 
fimiliter  multiplicato  zo.  per  4.  fiunC  80. 
dico  quod  cancum  faciet  ducere  5.  in  80. 
quancum  zo.  infe  :  nam  vtroque  modo 
producitur  400.  &  fimiliter  tantum  faciec 
diuidere  8o.per  ^.quantum  ducere  minorem 
quantitatem  in  fe  nam  vtroque  modo  pro- 
uenit  1 6. 

1 29  Si  dua:  quantitates  vnammulciplicent  ag- 
gregatum  veroproduclorum  ab  illarura  pro- 
ductodiuidatur ,  erit  prouentus  adueniens 
;equalis  aggregato  prouenientium  ex  illa 
quantitate  diuifa  per  ambas:veluti  habeo  5. 
&  ^.quos  multipiico  in  7.  fiunt  56.  pro- 
uenienti  iuncta  deinde  multiplico  3.  in  5. 
fiunt  15.  diuido  $6.  per  15.  exeunt  3-7^ :  & 
tantum  proueniet  diuifoy.per  3.  &  per  5. 
&iuncl:is  prouenientibus  nam  diuifoy.per 
j.exic  z-j-  ;&  diuifo  7.  per  5.  cxic  i*§*  qui 
iun&i  faciunt  3  -^- 

130  Cum  aliquis  numerus  in  feipfum  cubi- 
ca:  ducitur  ,  tantum  fit  quantum  ex  parti- 
bus  fuis  cubicas  du&is  ,  atque  vtraquc  ea- 
rum  in  alterius  quadratum  fcmel  ,  &  m 
fuperficiem  vnius  in  alterum  bis :  vnde  ma- 
eifeftum  eft  cubum  cocius  xqualem  elle 
cubis  ambarum  partiura  &  du&ui  vtriuf- 


que  parcis  in  alcerius  quadratum  triplicato, 
veluti  fit  10.  cuius  cubus  eft  1000.  &  diui- 
datut  to.iti  7>&  3-deinde  cubetui  y.fit  343. 


10  f  1000 


7 

7 

345 

17 

49 

9 

3 

7 

147 

63 

441 

189 

Partes 

cubi 

quadrati 
Partes 


343 
*7 
441 
189 


1000  Summa 

cubetur  3.  fit  z^.iunge  fiunc  370.  deinda 
quadra  7-fit  49.  multiplifca  per  3.  fit  147. 
triplicafit44i.  adde  ad  37o-fiunc  811.  de- 
inde  quadra  3-fit  9.  duc  in  7.  fic  fi^.tripli- 
ca  fic  189.  adde  ad  811.  fiunc  1000.  prx- 
cise. 

Ex  hoc  patet  quod  cubus  numeri  maio-  131 
ris  fuperat  cubum  minoris  in  cubo  diffe- 
rentia; ,  &  triplo  eius  quod  fic  cx  quadrato 
differentia:  in  minorem  numerum  6c  qua- 
drato  minoris  nnmeriin  differentiam. 

Cubus  medietatis  alicuius  nusqeri  exce-  1 3  z 
dit  prodil£tum  ex  maiore  parte  illius  nume- 
ri  in  quadratum  partis  minoris-  ,  in  eo 
quod  componitur  ex  minore  in  quadratum 
differentiae  &  differentia  in  quadratum  di- 
midij  aexemplum  diuido  10.  induas  pavtes 
aequales  &c  fit  5.  &  duas  inarquales  6c  finc 
7.6C  j.dico  quodcubus  $.&c  eftiz^  excc- 
dit  producl:um  7.  inquadratum  3.  quod  eft 
t).  &eft  63.  in  producto  differentiae  quas  eft 
z.  in  quadratum  dimidi)  quod  eft  Z5.  &  fit 
jo.&  produdo  minoris  paitis  quaieft  3-in 
quadratum  difTerentije  quod  eft  4-&  eft  iz. 
nam  50. &  iz.  facixnt<»z.  quae iunda cum 
^3-faciunt  iz5«&  ita  inaliis. 

Cubus  medietatis  exceditur  a  produclo  1 3  3 
minoris  partes  in  quadratum  maioris  ,  ab 
eo  quod  fit  ex  differentia  in  quadratum 
medietatis ,  detradro  eo  quod  fit  ex  maiore 
parte  in  quadratum  differentiae  j  igitur  cu- 
bus  medietads  cum  eo  quod  fit  exquadrato 
mcdietatis  in  differentiam ,  arquatur  produ- 
clo  minoris  partis  inquadratum  maioiis',  & 
ex  maiore  in  quadratum  differentix  veluci 
7.in  fe  facit  49.  &  3.111  49.  facit  1 47.  &  7- 
in  4.  quod  eft  quadratum  differentia:  facic 
aS.adde  ad  i47-fic  175.  &  tantum  eft  cu- 
bus  5.  &  eft  IZ5'.  cum  eo  quod  fic  ex  qua- 
drato  5.  in  differentiam ,  quadratum  5.  eft 
25.  in  z.  facic  50.  addicum  ad  125. 
fit  175. 

Cubus  omnis  medietacis  a?quatur  pro-  1 34 
duclo  partium  inarqualium  inuicem  &  ia 
medietatem  cum  eo  quod  fit  ex  medieta- 
ce  in  quadratum  differentia:  veluti  diuido  * 
io.fit  5.  item  in  partes  insequales  fit7.&  3. 
imdtiplico  7.m5.fit  35. in  ^.fic  io^.&mui^ 
tiplico  differentiam  in  fe  fit  4.  ]5c  p6ft  mul- 
tiplico  4.  in  5-fit  zo.  adde  ad  ioj.  fit  izj. 
Sc  rantus  eft  cabus  5, 

Cum 
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Ciim  furrint  j.numeri  quorum  primus 
fit  maior  fccundo  6c  volueris  primum  di- 
uidere  per  talcro  numerumvl  cxicnsxque- 
tur  tcrtio  nunuro  addito  ei  quod  proue- 
nit  diuifo  fccundo  per  cundem  diuilorem 
veluti  lit  j6,primus  numerus  4.  fccundus 
16.  tcrtius  volo  diuidere  i6.  per  talcm  nu- 
merum  vt  cxiens  xquetur  \6.  &  ei  quod 
proucnit  diuifo  4.  per  eundem  diuiforem 
Mncdetrahe  4  fecundum  numerum  cxjff. 
primo  rcmancnt  j  i.diuide  j2.per  16.  ex^t 
i.numerus  quxlitus  nam  diuifo  36.  perj  . 
cxitiS.&diuifo  4.  peri.exic  2.  qui  addici 
ad  i6.faciunt  18. 

Omr.ium  duorum  numerorum  excellus 
quadrati  maioris  ad  quadratum  minoris 
tantus  cft  quantus  eft  numerus  produ&us 
ex  aggregato  illorurfi  difFerentiam  corun- 
demVeluti  capio  7.  &  4-  quadratorum 
dirfcrcntia  eft  33.  nam  quadratum  7.  eft 
49.&  quadratum  4.  eft  16,  quorurn  dirfe- 
rcntia  eft  )  j.dico  igitur  quod  33.  produci- 
lur  ex  aggregato  7.  &  4.  &  cft  11.  in  diite- 
rentiam  y.&  4.&cft  3-nam  3.111 1  i.facic  33. 
ec  ita  de  aliis. 


Capvt  XLIII. 

Ve  Mjrjlicis  numerorum  proprietatibw. 

SVnt  &  ciiuinx  quxdam  numerorum  vir- 
tutes  religione  ac  rcrum  ipf*rum  or- 
dinc  cclcluacx ,  quas  qui  intclligit  ad  arca- 
na  fecftCfofl  penccrarc  poccrit  ,  vnde  ilia 
HJcrucbuvum  cccleitium  diuina  Dionyfij 
Areopagitx  cnnarratio  explicari  pocerit : 
in  gencrc  autcm  facri  Codices  hoscelebrant 
■nmerqi  :  Inpiimis  vnicatem  provc  fupe- 
rius  explicauiu.us  poft.  1.  J.  4.  j.  6. 7. 8  9. 
»o.ii.iiur.i4»*J»itf»'»7«»S.*P«il*ii- 
i4.i  j.  30.  j8. 40. 41.46.5^0-  7i-77-8°- 
8j.  99.  ioo. ii».  1 10.150. 15  j.  100.  300. 
400.  joo.600.  666.  1000.  10000.11000. 
looooo.  144000.  I0O0O0O- ioooooooc. 
loooooocoo.  Omncs  autcm  numeri  funt 
j4.quos  non  ab  rc  fcire  puto  non  folum  ob 
Sactx  Paginx  intellcctum  &  diuinx  Maie- 
ftatis  tcuctcntiam  ,  fcd  ctiam  ol»  futurorum 
cuencuurn  cognicioncm  cum  fingula  propria 
Jwibcant  figuificata  I.  Deum  proprix  often- 
dit  atquc  qux  cx  co  fidcm ,  Bapciima.con- 
gregationcm>  pacem.  1.  mandata  ,  fccdus, 
Chnfti  naturam  :  diuifioncm  bonorum  & 
malorum  j.Diuinas  perfonas,leges diuinam, 
moulem,nacuralem,Chrifti  mylteria  Sc  per- 
fcciioncm  omncm  nam  eo  comprehendun- 
tur  principiiin  mcdium  finis  futurum  pix- 
fcns  prxtcricum  dimcnfionis   &  animx 
funScicntia.  4  in  prxfigurationibus  Euange- 
liltarum  &  facri  Codicis  myfteriis  tribui- 
tur  fincm  etiam  nofttum  qtiantum  ex  4. 
coalclcimus  clemcntis ,  &  in  illa  tedimus, 
plagas  atiam  orbis.  $ .  in  Mofayca  perfectio- 
ne.in  vulneribus  Chrifti :  6.ek  feria  creatus 
muudus  ,  Chriftus  paflus,ea  xtaccin  mun- 
dumvenic  :vicxque  humanx  curfus  demon- 
ltratur.  7.  dona  Spiricus  fandti,  requiem  & 
pbbacum  vetus  Teftamencum  &  vniuerfa- 
cra  Ecclcfiam.8.futurx  refurrcdtionis  often- 
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iit  myfterium  ,  &  beacitudinem.  9.  Gidines* 
Himrchiarum,&  Chrifti  paffionem,  <k  im- 
perrc&ionem  fignificat,  quantum  a  denario 
dcficic.  1  o.perfectionem  fignac,vnde  nume- 
rus  fuic  prxcepcorum  ,  &  complementum 
ordinum  cccleftium  oflendit ,  vnde  decima 
dragma  humanum  genus  redimedum  decla- 
catur.  1 1  .defc£tum&  prxuaricationem  legis, 
&  vocaros  ad  diuina  nouiffime  prx/ignat- 
ii.Apoftoli,Patnarchx,  Principes,  fonces, 
lapides  a  Iordane  fublari  in  altari  pofiti? 
Prophetae  iudicium  fedebunt  enim  iudicatu- 
ri  1  ?.,domusIfrael:  vndeeciam  cophinorum 
numerus  fuperfuic  in teftimonium.  15.  ap- 
paritionem  Domini  notat  ,  Scella  enim  eo 
die  apparentc  Magi  adorauerunt.  1 4.  Paf- 
fioncm  Chrifti  ex  immolacione  Agni,  deci- 
maquarta  Luna  Aduentum  Domini  in  car- 
ne  ,  &  duplicata  Spiritus  fandU  dona  often- 
dic.  1 5  •  Afcenfionem  ad  diuina  ex  gradibuS 
in  canticis  Pfalmorum  ,  perfeclionemque 
vkx  huius  &  complemencum  vtriufque 
Teftamenti  in  Paffione  Domini.  16.  Pro- 
phecascompleditur  omnes  ,  4.  maiores  qui 
lunc  Efaias  ,  Hieremias ,  Ezechiel ,  Daniel» 
6c  1  2.  vocatos  minores  &  choros  merito 
Sandtorum  vtriufque  Teftamenti.  17.  la- 
uacrum  baptifmi  ex  Noc  rigura  diluuij.  18. 
pcrfedlioncm  operum  in  triplici  itatu.  20. 
geminatam  gratiam  mandacorum  Dei  ex 
dilcdtionc  cum  charicace  ,  vt  in  Iacob  ad 
labam  defignatur.  ai.  crium  hebdomadum 
Danielis  myfterium  oftendic,  fubfidium  di- 
uinx  bonitatis  poft  prxtericas  calamicates. 

1  2.  cognitionem  peifcdtam  diuinx  Scriptu- 
rx,nam  totidem  Itbris  Teftamentum  vetus 
abfoluitur.2  4.myfteriafuperna  ex  laudanti- 
bus  fenioribusindicac,abfolutiifque  numerug 
eft  vtriufqueTeftameci  fapientes  oftendens. 

2  5.  Apoftatx  a  fide  cognofcuntur  vt  Ezechie- 
Iis.c.oclauo.at  jo.vitam  connubiale  fanitam 
atteftatur,  &  maturam  perfcttionem  operu, 
&  prxciofani  Chrifti  venditionem  infinuat* 
38.  imperfcctam  ik  languidam  charitatem 
erga  Deum,  cx  homines^oftendicinfirmam- 
que  fidem  vnde  Plaraclkus  jS.annis  ad  Pi- 
fcinam  fedebat.  4©.  omni  expiationi  accom- 
modatur ,  Ieiunio,pcenitentix  ,  vnde  Qua- 
dragefima  etiam  ab  hoc  dic^ajfic  omniaqui- 
bus  expiatio  ficri  folet  Quadragefimo  ab- 
foluunrur  vt  etiam  fic  peftis  contagione 
fufpedtos  perfcdis  diebus  40.  abfoluamus 
4o.annis  Propheta  fietu  commemorat  quafi 
cxpleto  Iam  expiationis  tempove  tepus  libe- 
rationis  a  Domino  iuredebeat  impetrari.42. 
peregrinationem  vltx  huius  &  feculi  gene- 
rationes  &  longanimitatem  Dei  in  prxfe- 
rendis  peccatis  noftris  oftendit:eo  deiata  Ie- 
rofolyma  vtinprxfiguratione  Leonum  ofte- 
lum  fuerat  per  Helifxum  in  Betel.  46 .  xdifi- 
cationem  Templi  exqua  incarnatio  ac  ge- 
neracio  Chrifti  defignabatur  nam  ^.in  4^. 
faciunt  dies  ijS.at  ^o.eft  relaxationis.Vnde 
Iubilxus  eo  anno  ftatuitur :  pleniffiroamque 
quietcm  a  refurre£tionis  die :  promulgatione 
etiam  Dei  mandatoru  oftendit  So.eft  viduo- 
rum  defignatrix  vt  in  parabola  feminis 

&  perfe&am  mandatorum  Dei  cuftodiam 
demonftrat,conftat  enim  ex.io.  ac  6.multi- 
plicatis.7Z.Difpuloi'um  Chrifti  numecusnon 
E    l  abfque 
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abfque  myfterio  ,  nam  vt  per  fuperbiam  in 
7i.lijoguas  fermo  in  Babel  diuifus  eft  ,ita  per 
vnicatem fidei 7 i.Difcipulis  linguarum facta 
eft  vnitas,&:  cuminnumeri  legantur  70  viros 
ele&os  quibus  Deus  fpiritum  infunderec 
ac  70.palmae  Difcipulorum  praefiguratrices, 
nihil  hoc  moueat  cum 1  veteris  Teftamcnti 
imperfecla  fit  quaedam  imago ,  eius  quod 
in  nouo  per  gtatiam  perfici  debuit.  77. 
fummam  peccatorum  multitudinem  &  im- 
menfse  diuinae  mifericordix  teftimonium  fi- 
gurat.  80.  Circumcifionem  antiquae  legis. 
83.  etiam  illius  Sacerdotium  defignat,  99. 
iuftorum  numerum  quemadmodum  in  pa- 
rabola  ouium  prarfiguratur :  vnde  peccato- 
rum  iuftificatorum  adie&a  praedita  oue  nu- 
meri  perfeclio  in  1  oo.oftenditur  :  perquem 
etiam  virginitatis  candor  112-  poft  Refur- 
re&ionis  redemptioncm  aeternae  laetitia:  ac 
beatitudinis  imago  eft:vnde  etiam  Pfalmus 
ille  iugiter  Dominum  a  pueris  edocet  lau- 
dandum  120.  non  vitas  omnino  fed  potius 
pcenitentiae  expedtatio  eft:vnde  ad  Noe  non 
fpiritum  vltra  id  temporis  in  carne  dimiilu- 
lum  promittit  :  fuit  enim  antequam  fieti 
archa  inciperet  ad  Noe  admonitio  ha?c:por- 
ro  arca  100.  annis  perfecta  eft :  vt  confum- 
matiooperum  humanse  vitae  &  mutatiofe- 
culi  per  hoc  oftenderetur  :  eft  &  in  120. 
complementum  humani  myfterij,  cum  ad 
diuina  conuertitur  :  i2o.annorum  mortuus 
Mofes  ,  &  in  1  20.  homines  primo  cecidit 
Spiritus  fanclus  :  tanta  fuic  altitudo  Tem- 
pli  :  habet  enim  peife&ionem  in  vtroque 
Teftamento  cum  ex  naturali  numerorum  fe- 
iie  ad  r  j.vfque  confurgat:myfterium  etiar». 
ii  ^o.pfalmorum  coasquuionevprobat :  &  ab- 
folutionis  peccatorum,tot  enim  diebus  terra 
diluta  a  diluuio  fuit  ^.fanctam  ele&orum 
Ecclefiam  pifcatione  praefigurat  200.  perfe- 
ctionem  omnem  naturalis  fapienciaeoftendit 
^oo.crucis myfterium per  chaudefignacu :  & 
liberationem  ac  vi&oria  per  Gedeon  demon- 
ftratam  per  Chriftu  expletam  volunt:&  qui- 
dam  per  318.  Abrahae  vernaculos  Niceni 
Concilm  quo  hoftilis  haerefis  fufa  eft  defigna- 
ri,nam  in  eo  totidem  fuere  Epifcopi  400. 
duram  feruicutem  ^oo.quietis  perfe&ionem 
figurat  (Joo.completam  humanoru  operum 
feriem  atque  vltimam  perfectionemcomon- 
ftrat  fed  666.  numerus  totius  perfectionis 
poftquam  Pfeudo-propheta  regnare  oftendi- 
tur  Maumethes,  vnde  Apocalypfi*  decimo- 
sercio  numerus  cnim  hominis  eft  &  nume- 
rus  eius  666.  verum  dices  Maumethes  an- 
no  falutis  621.  legem  promulgauic  anno 
634.mortu.us  eft  potius  vc  in  fecundo  aftro- 
nomicarum  iucubracionum  demonftratum 
eft  anno  falutis  61 9.  &  mortuuseft  fexcen- 
tefimotrigefimofecundo  ac  plurimi  exifti- 
mant  eum  63  •  vitae  anno  vita  functum :  cum 
fexcentefimotrigefirnofecundo  annoru  eflet 
34-erit  igitur  VC63.  annus  vitae  Maumethi 
fit  661.  auc  fccundum  Euangeliftam,  igitur 
numerus  perfe&us  pro  imperfecto  fupponi- 
tur  ,  aut  vt  ibidem  dicitur  hic  fapiencia  eft, 
quodhabet  intelledtum  computet  numerum 
beftiae ,  fed  de  hoc  in  Chrifti  a  vita  plenius 
difleremus  fuo  Ioco :  fatis  nunc  fit  per  beftiam 
Maumethem  hoc  certo  argumcnto  demon- 
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ftrari  :  viuumque  Prophetiae  fpiritum  ram 
euidenti  euentu  fideinoftraefundameiKa  pro- 
barc.ac  librum  illum  Euangeliftae  Ioannis 
effe  genuinum.iooo.  oonfumatam  fcelicica- 
tem  8c  faeculi  huius  plenitudinem  ac  quafi 
folidam  refert ,  eft  enim  cubus  io.fignincat 
&  temporum  plenicudinem,vnde  in  Pfalmis 
quodmandauitin  mille  generationes3copio- 
fam  etiam  multitudinem  &  indefinitum  nu- 
merum  fignat  ac  magnitudinem  diuince  po- 
teftatis,nam  mille  annificut  dies  hefterna. 

Vt  inPfalmis:caducam  cciam  noftiamela- 
tionem  paruifacit  1 0000.  numerus  exercitus 
eft  fiintus :  pro  in  determinaca  cceleftium  ag- 
minum  mulcicudine  1 2000.  facratus  nume. 
rus  elect-orum  ex  ftirpe  Abraham  fiue  etiam 
Teftamenti  veteris  fanctos ,  vnde  duodecies 
congcftus  i44ooo-quafi  numeratorum  ofte- 
dit,  quorum  comparatione  noui  Teftamenti  - 
infinita  multitudo  efle  prohibetur,  vndcaic 
poft  hoc  vidi  turbam  magnam  &c.i  00000. 
ver6  &  1 000000.  numeri  funt  maxime" 
multitudinisac  perfectionis,porro  fecundus 
mille  quadracus  eft ,  vnde  multiplicatam  & 
completam  perfedtionem  dcfignat  primus 
autem  1  o.  conftat  miriadibus',  vt  infinitam 
illam  multicudinem  certa  perfedtione  ad- 
huc    raukiplicatam    elfe  cognolcaraus 
ioooooooo.atitem  &  1000000000.  maxi- 
mam  Sc  extremam  indicant  poteftatem,ve- 
rum  vltimus  folidam  atque  perfe&am  :  nam 
nrille  millia  railfium  :  millerftri  j  cubus  funt: 
atque  ex  vno,  decem  litteris  tanquam  per- 
fe&is,uiplicata  perfectioneperfecti  per  vni- 
tatis  fimplicitatem,&  numeri  quandam  hu- 
manam  incomprehenfibilitatem  ,  vniuerfa 
in  Deo  conftare  compeehendique  oftendit: 
Sc  ficut  pofteriores  nouem  litterae  ad  pri- 
mam  comparatae  per  fe  nihil  funt  quae  a  Deo 
ipfo  prodeunt  quamquam  immensa  eius 
bonitate  maximam,&  multitudinem  &per- 
fec^ionem  oftendant,  eius  attamen  compa- 
ratione  nihil  omnino  funt  ac  fine  omni  pri- 
uata  virtute  ad  eius  tantum  ornamentum 
conftituta  creduntur  vt  qu£e  vnitate  fuerat 
fimpliciffima  Deitas,compatatione  omniura 
aliorum  infinita  etiam  efle  cognofcatur. 

Porro  cum  numerum  incer  hos  maxi- 
mos  imperfedlum  videris  perditorum  mul- 
titudo  oftenditur,  quemadmodum  ex  occifis 
in  cafttis  Senacherib,  &  in  peftilentia  Daui- 
dica  praefiguratum  eft  ,  nam  ficut  iuftorum 
ordo  eft  atque  conftitutus  numerus  ita  per- 
ditorum  inconftans&  inordinata  mulcicu- 
do.  Habent  &  numeri  quos  diximus 
ab  vnitate  ad  150.  Pfalmos  ,  non  folum 
ad  numeri  naturam  correfpondentes  ac 
coaequacos  ,  veluti  centefimus  [duodecimus 
Pfalmus  ii2.  numeri  fignificationi  confor- 
mis  fit,  verum  &c  adimpetranda  a  Deopo- 
llulata  fingularem  gratiam  habete  credun- 
tur :  vt  eciam  fcripfic  Athanafius  ,  verum 
quia  de  conformitate  ac  fimilicudine  a  Caf- 
fiodoro  defcripta  ,  funt  licet  non  tam  vtilia 
euidentiora  camen  func ,  &  fidei  noftrae 
fimul  Arcanum  magruim  atque  teftimo- 
nium. 

Capvt 
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Ve  Irrattonabtltfos  qttantit*tifasm 

,  Sc  autem  lincra  rationalis  actu  atque 
xlt  potemia  vc  io.  &  omnis  alius  nume- 
ius  Rt.  auccm  jo.  ck  omnium  numerorum 
non  quadratorum  eft  irrationalis  attu  : 
atcamcn  poccncia  rationalis.lrrationalis  au- 
tem  potentia  &  a&u  cft  Rt^t.  10.  &  plerx- 
quc  quantitatcs  binomiales  vc  Rt.  3j  p-  Rt- 

I.  non  tamcn  omncs  nam  Rt.  8.  m.  Rt-  2 
potcntia  rationalis  cft,  quoniam  cius  qua- 
dratum  elt  Rt-  4.  quod  eft  1.  fationale. 

x  Cum  autem  numcrus  his  conformis  cft 
lincis ,  eafdem  fumit  proprictaccs  ,  cum- 
que  aliquis  ntimerus  in  fe  ducicur  qua- 
oracumquc  mediccitis  adiongicur  ,  totius 
vci6  aggregati  Rt.  cxcipitur  ,  ac  ab  ea  di- 
midium  numeri  aufcrcur ,  quod  relinquitur 
elt  maior  pars  numcri  fecundum  proportio- 
nem  lubrntem  mcdium  Sc  duo  extrema 
diuili  ,  vl-Iuii  10.  quadratum  cft  100.  qua- 
dratur.'.  nvcJscracis  25.  addc  ad  100.  fic,  125. 
fa  1  i<,.  m.f.dt  ri.iior  pars  10.  diuili  iccun- 
dum  aium  pioportionem  ,  minor  inucnicur 
(acta  commucatione  veluti  hoc  modo  dctra- 
hc  m  1 2  f .  m.  j  ex  1  o.ht  per  capitulum  de- 
ttACttonum  fjrUotum  t  f.  m.  r*.  11$.  funt 
k»tuir  rx  tftf&nicionc  ilhos  dtuifionts  daca 
iaio  t  ivlidis  1  .  cV  115,  m.  5.  Sc  1  5. 
m.  fc.  rif.  cres  qtumicaccs  continuz  pro- 
ponioiulrj. ,  quarum  dji  minorcs  iun&x 
taciunt  ic  Sc  iequitur  etiam  cx  regulaquod 
rnator  q  jx  cit  1  o.  du&a  in  minorcm  qux  elt 

I I.  rii.  Rt.  1 1 J.  Cancum  facit  quantitm  me- 
du  in  fc  iplam  »  poterac  camett  inueniri  ex 
algcbra  ,  Ud  lic  modus  cft  ei  pioprius. 

j  ■  Cimn  iguur  addtta  fitcritmaior  portiotoci 
linex  adhuc  numerus  etit  diuilus  eadcm  pro- 
pottionc  ,  h:tquc  quod  fuerat  totum  portio 
maioc  ,  Sc  atiitum  mmor  ,  exemplum  ad- 

doa  10.  ^t.  i-<-  rit.  5-  u:t  5-  f**-  Ji_ 
uila  co  modocuius  porrio  maior  cric  10.  Sc 
mmot  v.t  M.nV  t  vnd.-dudis  c.p.Rt.  115. 
in  fc.  1  i  j  •  nv  •  hcc  prxcisc  100.  quod  eft 
quadracuut  ig.  flc  tca  hxc  aiditio  procedic 
in  inhn»r»»m. 
^  QuoJ  h  maion  parci  dimidium  totius  ad- 
Jjtur  quaJrau  n  cotnpulitx  crit  quincupltun 
ipli  quadhraco  dnnidij ,  vcluti  in  prnnadiui- 
lionc  adio  5.  Rc,  125.  m.  j.  fitRt.  125.  cu- 
iusquadiatummcdicucis.&verincacurctiam 

conucrium  hums. 
j     Qnod  li  m;nori  portioni  quantum  eft 
dimidi.nn  ntaioris  adiiciatur  ctit  quadiatum 
compolitiquincuplum  qoadrato  dimidii  ma- 
iorn  porti  )uu  ,  vt  in  exemplo minet  poitio 
fuit  i  f.  m.  R;.  115.  adde  ei  dimidiutn  ma- 
ioris  fic  if.  m.  m.  125.  p.  8t.  V.  37«  T  m* 
781.-7CX  cuius  mulciplicacioivj  licc  nc- 
ccllarioctiam  pcr  dida  dc  ptoportionalibus 
quantitatibus  ouincuplum  quadt<iti  i$i.  V. 
m.      781.  l~  operare  provc  docui. 
g     Ec  ctiam  erit  quadratum  totius  cum  qua- 
dtato  minoris  partis  tnplum  q^uadrato  ma- 
ioris  parcis  fuic  cotum   10.  quadracum 
%m.  I V. 


100.  minor  pars  15.  m.  i$t.  uf.  quadratum 
3J0.  m.  »11500.  igirur  cotum  450.  m. 
«t.  1 12JO0.  igitur  qaadracum  maioris  parcis 
eric  1 50.  m.^t.  12500-  quod  tripiicatum  fa- 
cic  4)0.  p.  rl.  ii  2500.  quod  ft  racion alis li* 
nea  diuidatur  fecundum  hanc  proportionem 
fict  vcraqu^  poitio  tam  maior  quam  mi- 
nor  irrationalis  ex  fpecicbus  refidui. 

In  inuentione  autem  aliarum  irrationa-  7 
liu  <k  func  binomiorum  genera  6.  refiduorii 
totidc  medialis  maior  &  minor  duo  bime- 
dialia  duo  relidua  potens  in  rationale  8C 
mediale  &  potcs  induo  medialia  &  duorefi- 
dua  qux  func  2^.fcqui  debcs  capitulu  fuum 
&c  kLo  ponam  vnum  exemplum  nam  non 
intelbgenti  plura  nihil  proficient  intclligen- 
ti  aucem  vnum  fufficic  nam  non  quarruntur 
nifi  aiicicnuam  contcncorum  in  Euclidc  ia 
lo.lib.at  ibiThcoricaearum  habecur.practi- 
ca  hic  vnico  colligitur  exemplo. 

Si  fuerit  binOmii  longior  portio  breuiore 
poccntiot  augmento  qiudraci ,  linex  eidem 
longiori  communicancis  tn  longitudine  rue- 
ritquebrisuioi  ipfa  pohcx  ratioyali  commu- 
nicans  vocabitur  binomium  fecundum  re- 
quiruntur  igiturad  hoc  vt  fit  binomiumfe- 
cundum  conditioncs  tres  ,  nam  in  difnni- 
tione  vniuciUli  btnomij  data  in  propordone 
30.  d.^cimi  dix^rat  binotniumex  duabus  po- 
cencta  ttntumrationalibus  comunicantibus 
conltarc  ,  Quxto  igitur  numerum  quadra- 
cum  quid  (It  4.  aufero  vnitaxem  fit  3.  duco 
4.  in  j.fit  1  2.  igitur  12-  conftat  ex  quadra- 
to  3.  qui  eft  9.  &c  reiiduo  ad  quem  12.  fe 
habet  licut  quadratus  $6.  ad  quadratum  9. 
crit  ieitur^i.  12. p.  3,  binomium  fecundum 
5c  eius  maior  portio  ta^.  r  2.  Et  minor  3  nam 
mtnoc  eft  rationalis  quia  numerus  ,  &c  ma- 
ior  rationalis  patentia  tantum  tk  potentior 
minorc  in  quadrato  ^t.  3.  commenfuiabiii 
■fy.  1  2.  cum  conditionibus  iuis. 

Circa  autem  has  itracionales  aduerten-  g 
dum  clt  quod  ex  quantitate  rationali  du- 
6ta  in   iuationalem    lemper  producitur 
quantitas  irracionalis. 

Qu6d  fi  ducatur  primum  binomium  in  ^ 
numcrum  vcl  non  ducatuc  fy.  erit  bino- 
tnium. 

Et  -Pfi.  binomi)  fecundi  per  fc  vel  ducti  1o 
in  numerum  erit  bimcdiale  primum  ,  du- 
camus  igitur  3.  in       1  2.  p.  3.  &c  fiet  $t. 
108.  p.  9.  igitur  erit  ijti^.  108.  p.  9.  bi- 
mcdiale  ptimum  vel  etiam  12.  p.  3. 

Et  limilitcr  E^.  tercij  clt  btniediale  fecun-  n 
dum. 

Et  ita  linea  maior  eft  3§t.  binomij  quar-  12 

ti. 

Et  potens  inrationale  8c  mediale  eft  ^.13 
binomij  quinti. 

Ec  potens  iia  duo  medialia  eft  ^t.  binomij  14 
fexti. 

Et  fimilicer  diuifo  quadrato  binomij  per  1  $ 
lineam   rationalem  ,  adueniec  binomium 
prinium  ex  conucrfione  igitur  cum  inuentio 
bitiomiorum  facilis  fic  non  erit  difficihs  alia- 
rum  quinque  irrationalium  inuentio. 

Omnes  prxterea  linea?  cuique  ex  27.  H-  16 
neis  communicances  ex  illo  genere  exiftunt 
vnde  vna  habita  infinitae  habebuncur  in- 
F    3  tellig« 
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tellige  igitur  quod  omnis  numerus  com- 
municans  longitudine  mediali  numcro  eft 
numerus  medialis  &  ita  de  reliquis  iG . 

17  Cum  igitur  refidua  omnia  n.  linea- 
rum  fint  eadem  per  dccraftionem  qualia 
illa  per  eoniundtionem  nota  erunt  om- 
nia  relidua  veluti  refiduum  fecundum  eft 
^.ii.m.$.&  ^i.io8.m.7.&  ita  dealiis. 

1  g  Et  non  eft  poffibile  alios  numeros  refi- 
duis  adiungere  vt  fiant  in  natura  in  qua 
erant  antequam  fubtractio  fierer. 

ip  Ciimque  ducitur  numenis  inrefiduaper 
ordinem  aut  non  ducitur  Bi.  produfto- 
ium  eft  refiduum  in  ordine  binomiorum 
refidui  primi  refiduum  abfolute  ,  fecundi 
refiduum  medialc  primufn  certij  refiduum 
mediale  fecundum  quarti  linea  minor , 
quinti  linea  vel  numerus  qui  cum  ratio- 
nali  componit  mediale4  fexti  numerus  qui 
cum  mediali  componit  mediale,  &  ita  9. 
m.iji^t.  108.  eritrefiduum  mediale  primum 
6C  ita  etiam  diuifis  produ&is  per  lineas  ra- 
tionales  vel  numeros  exeunt  refidua  fub  or- 
dine  didco. 

10  Sunt  etiam  omnes  hae  iinea;  16.  dempca 
linea  diuisa  fecundum  proportionem  ha- 
bentem  raedium  &  duo  extrema  omnino 
inuicera  incommanicantes  atque  ita  con- 
ftitutat  Yt  nulla  fub  alterius  ordine  confti- 
tuatur  veluti  binomium  non  poceft  eife 
refiduum  nec  binomium  fecundum  nec 
linea  medialis.  Et  nota  quod  ex  binomi- 
norum  exemplis  colligitur  Fratrcm  Lu- 
cam  non  fua  fed  aliena  fcripfilfe  ,  atque 
non  probc  intelle&a  ex  quibus  longe  ma- 
ior  difficultas  ex  fua  declaratione  adducitur 
quam  in  textu  Euclides  puro  habeatur. 

x\  Cum  fuerit  datus  numerus  &  volueris 
eo  fuppofito  latera  trigoni  quadranguli  exa- 
goni  decagoni  dc  pentagoni  inuenire  po- 
ne  qu6d  fitdiameter  &  fic  exempli  gratia 
10.  diuide  per  «qualia  8c  fit  5.  Jatus  exa- 
goni. 

22  Item  duc  in  feipfum  10.  fic  100.  diuUe 
fit  50. &  9i.50.eft  latus  quadrati. 

23  Item  duc  io.in  fe  fit  r  00.  duc  5<in  fe  fit 
25.  detrahe  a  100.  ilc  75.  &c  y..  75-eft  latus 
trigoni. 

24  Icem  diuide  5.  in  2^-  &  quadra  vtrum- 
que  ,  &  fiec  totum  31-^-  a  quo  decra&o 
x^-  fiec  3 1  m.  2-f  iatus  decagoni  & 
hoc  noneft  nifi  diuidere  femidiametrum  fe« 
cund&m  proportionem  habentem  medium 
Sc  duo  extrema. 

2  5  Vkimo  quadra  latus  decagoni  fiet  3  8-^- 
in,  fy.  3 1 2  -f  cui  adde  quadiatum  femidia- 
metri  quodeft  25.  fic  6$-?m.-fy..$  iz-f-  cu- 
ius  jji.  eft  latus  pentagoni  9  videlicec  V. 

x6  Circumferenciam  habebis  vtArchimedes 
docuic  incer  duas  proporciones  22.  ad  7. 
minorem  ,  &  maiorem  tripla  &  1  o.  fep- 
tuagefimis  primis  9  Ica.  enim  inucnic  eam 
Archimedes  &  ita  pofica  diametro  ip.  ha- 
bebimus  latera  hoc  modo  8c  periferiam. 

Diameter  10.  periferia  inter  31,.  &  ~  & 
31  fftrigonus  7$.exagonus"5.  quadra- 
tum  iji.  j  o.  decagonus  fy.  3 1.  -^-  rru  -~  pen- 
tagonus  jt.  V.  63.  -f  m.  312.  -f  kuera 
lufcnt,  vnde  petregulam  3.  fuppofita 


metro  quantum  vis  rdiqua  fex  fubito  in- 
uenies. 

Et  fimiliter  fnppofita  diametro  fphxra:  xj 
10.  duc  in  fe  fic  100.  diuide  erk  50.  eius 
Ei.  efl;  latus  odtocedri. 

fcem  diuide  100.  per  3.  cxit  35.^-eius  XS 
fy.  eft  latus  cubi. 

Duplica  etiam  33.  -f  fic  66.  -feius  fy.  eft  2.9 
latus  tetracedri. 

Diuideetiam  100.  per  5.  exic  20.  detra-  -c 
he  radicem  a  10,  fit  10.  m.  ^i.  2.0.  cuius  di- 
midium  eft  5.  m.  Ei.  ^.quadia  fit  30. ~m.&. 
5o0.adde  20.  fit  50.  m.     500.  eius^..  V. 
eft  latus  ycocedri. 

Diuide  etiam  fy.  33.      fecundum  pro-  31 
portionem  habentem  medium  Sc  duo  excre- 
ma  &c  eric  eius  pertio  maior  ^i.  L.  41.^-  m. 
^t.  S.  -j-  latus  duodecedri. 

Diameter  fpharra:  10.  latus  tetracedri 
66.  -Matus  ocWcedri  50.  latus  cubi  ^i. 
33.-j-Iatus  ycocedri  iji.  V.  50.  ^i.  500. 
latus  duodecedri  ^i.  L.  4 1 . 4-  m.  ^i.  8.  4-  Ex 
his  apparec  quod  latus  ycocedri  eft  linea 
minor  &  duodecedri  refiduum  vna  igitur  ex 
his  6.  lineis  inuenta  reliqtKB  per  regulam 
trium  haberi  poterunt. 

Et  fcias  quod  numeri  propinqui  diuifioni  ^% 
fecundum  proportionem  habencem  medium 
&c  duo  extrema  augentur  in  infinitum  fem- 
per  appropinquando  magis  proportionaliter 
feruata  differentia  vnitatis  veluti  primo.  3. 
&  2.  adde  2.  ad  3.  fit  5.  ad  3.  adde  3  ad  5. 
fit  8  ad  5  adde  5.  ad  8  fit  1 3.  ad  8.  aude.S 
ad  1  3-fic  21  ad  j  j.adde  13  ad  21  fir  34.  ad 
21.  vnumduc  34.  in  1 3.  fic  442.  duc  21.  ir» 
fefit  44i.componituraute  34-ex  21.&  1  3. 


Gapvt  XLV. 

Ve  Regula  trium  qHantitatum. 

HMc  vulgo  Acitur  regula  del  3.  &  eft 
clauis  mcrcatorum. 
Et  fundatur  in  Euclide  cum  enim  fuerint  1 
4.  quantitates  quarutn.  proportio  prima;  ad 
fecundamfic  vc  tertia:  ad  quartam  quod  fii 
exfecunda  in  tertiamcft  aequum  ei  quod  fic 
ex  prima  in  quartam  ,  igitur  diuifo  eo  quod 
fit  ex  fecunda  in  tertiam  per  primam  exibic 
quarta  exemplum  fi  raaffa  argcnti  ponde- 
lis  70.  librarum  venic  400.  aureis  qitantum 
veniet  mafla  100.  librarum  primus  termi- 
nus  eft  70.  librae  fecundus  terminus  eft^oo, 
aurei  tertius  terminus  eft  loo.libra:  quarcus 
terminus  eft  pretiura  quod  quaeritur  duelo 
igitur  fecundo  in  tertium  &  diuifo  per  pri- 
mum  exibit  pretium  qua:fitum  ,  duc  igitur 
400.  in  100.  fic  40000.  diuideper^o.  exit 
pretium  aureorum  571.  -f. 

Cum  aucem  fuerit  proportio  primi  ad  fe-  2 
cundum  veluti  terti)  ad  quartum  fiue  Geo- 
metrica  fiue  Arithmetica  ,  exic  proporcio 
primi  ad  certium  ficut  fecqndi  ad  quartum 
&  dicitur  permutata  vc  6.  ad  4.  ficuc  1 5. 
ad  10.  igicur  6.  ad  15.  veluti  4..  ad  10.& 
in  Arithmetica  8.  ad<?.veluti  1  i.ad  ro.igitur 
8.ad  12.  veluti  6.  ad  1  o.Sc  fimiliter  erit  con- 
uerfo  modo  fecundi  ad  primum  veluci  quard 
ad  tertiyw  vt  6.  ad  4.  vcluti  1  j.  ad  10.  igituc 

lc. 


De  Regula  trium  quantitatum.    6  7 

■    •  1   „^ri  irrit-m-  nnnrl  ifQ-inntn  nrrJnrpna 


IO.  15. 

lo-  100. 

II5.  IOO. 
IOO 

tt>  _ 

IOGO 
•  115 

8  4r 


ioo> 

««* 
10» 

— 


10.  aJ  15  vc  4.  ad  6.  &  liniilicer  in  Arith- 
netka  :  &  erit  etiam  coniunfto  modo  pn- 
nn  Bc  fccundi  ad  fccundum  veluci  tertij  & 
qu-uti  ad  quartum  vt  6.  &  4-  func  10.  ad 
4.  licuc  1 J.  &  1  0.  qux  func  15.  ad  10.  & 
llniihtei  cueifo  modo  vt  coniun&i  6.  Sc  4. 
ad  6.  ita  i >.  &  10.  ad  1  5.  vcraque  enim 
proportio  lupeibi  particns  cercias ,  ck  fimi- 
litcr  dmilim  primi  ad  fecundum  veluti  tcr- 
t.i>  ad  ouartum  igitur  primi  vcl  fecundi  ad 
leliduum  iecundi  &c  primi,  Ucut  terri)  vel 
quarci  ad  rcfidui  certij  Sc  quarci  veluti  6.  ad 
4.  vduct  1$.  ad  10.  igtcur  6.  ad  1.  quod  eft 
rcliduum  dc  10.  &  limihcer  4.  ad  1.  licut 
10.  ad  5.  Sf  conuerfo  modoin  omnibcs  :  Sc 
fimiliccr  Arithmcticz :  vcrum  Arichmetica 
ptoportioin  tnucntione  quarci  termini  non 
umum  fcxto  ctiam  cric  proportio  aggro- 

gati  pttmt  &  fccundi  dimli  per  alteruuum 

licut  aegregati  ccrtij  Sc  quarti  diuilv  per  al- 

tetwrum  ,  6c  ctiam  confimiles  propoaioni- 

bus  primil  vcluti  aggregatum  6.  Sc  4.  eft  poruonales 

10.  &  15.  &  10.  ettij.dmide  io.pcr'4.     100.  nc  115 

cxit  2  -f  &  per  <?.  1 .  4-  quorum  ptoportio 

eli  fexquialrssa  vc     ad  4.  &  fimiluerdiuifo 

M.  pex  1  .  exit  .  '  :ft  pcr ,,.  cx.c  f  4-  ^  TV^"    erimm  ^  eft 

fotur  aeuucia  font  cadem &  in  eadem  ha-     6.,^      5  n?>       »     ^  A&  r 
bltud.ne  fexquialter.  :  &  fi  diuucm  exeun-     t  £  ficc  totum  addendum  ijTJj^™ 
ttum  Ci>nerc,Tata  pcr  alccTUtram  partem , 
cxibunt  tidcm,r*opottione ,  vduti  congve- 
•a  1  -   tfC  t  -V  fiunt  4  ~r  pct   1  -f*  «lem 

L  ,  J :  .  &  duiif.  p«  t  ^exibunt  :  T'  vendebam  3.  pro  4.  l«cra- 
qttx  futlt  «qualia  pnmi.  cxeunttbus  eruot  »■  fotn  10.  pro  ,  n 
iguur  7.  lur  re^ulxobUrruandr  quibus  pn- 
niu»  fccuiidus  teictus  quarrus  cerminus  mu- 
taitc  loeum  &  nomcrt :  femper  aucem  ex  fe- 
cundo  in  tertium  du&o  draiioque  per  pri- 
3  mum  cxibit  quattus. 

Animaduertc  igitur  vfum  reguk  ipfius 
multiplicem  (oce  ptimo  ciim  dicimus  it  ex 
hoc  prouenit  dlud  puta  ex  6.  prouenic  4. 
quid  prouemct  cx  tc.  tunc  modus  eft  im- 
plex  ic  rcmanet  C  priraus  cerminus  4.  fe- 
cundustc  tertiusquare  iequere  rcgulam. 

Sccundus  modus  cii  cum  uicis  fi  6.  pro- 
uenit  cx  4.  «  quoproueniet  10.  hic  moius 
dt  eonoenBi  primo  *:  fic  4-  primtis  ccrmi- 
nui ,  t.  fccundus  proucncus  tcrcius  cermi- 
nus  &  i  c  quartus  ictturduc^o  quanoqui 
clt  ir.  in  Dnmum  <iut  cft  4,  fit  40.  diuiio 


qiiiicus  nota  igitur quodacl:iuum producens 
fempex  tn  impari  locatur  loco  :  ,producT:ura. 
vcro  vel  palhue  lignificatum  inpari  loco 
vid.licec  in  fecundo  vel  quarco  &  fempcc 
nuiitipiicatio  fic  cx  paffiuo  vno  in  aftiuum 
altcrius  &  duiiditur  per  terminum  reliqumn 
notum  ,  quod  prouenit  eft  terminus  igno- 

His  perfeftc  intclletftis  non  eft  difttciie  «T , 
omma  pcr  hanc  regulam  folubilia  diftbluere 
vfluti  li  quis  dicat  vendo  rem  hanc  dena-- 
11  s  10.  lucratus  fum  i  j» 
pio.  loo*  qua?ro  quanti 
veniit  ,  dic  per  coniun- 
dtam  ex  pretio  vendidi 
10.  8c  prouenic  ex  100. 
aggrcgatum    quod  eft 
1 1 5-  igicur  du&o  1  o.  in 
100. fit  1000.  diuifumper 
1 15.  exic  8  4r  probatio 
aucem  hc  per  partes  pro- 
dicendo  Ci 
.  hoc  cnim  eft  lucrum  15.  pro 
100.  creicit  dccima  parce  &  vigelima  fui. 
nam  10.  ett  dbcima  pars  1 00.  &  5  eft  vtge- 
fima  pars  ,  adde  igicur  decimam  Pa«ei^ 


I5  £ ,  addica  ad  8  -77  fiunt  1  c  prxcile  quod 
crat  proUandttm. 

fc'L  fimiliter  dixit  quis 


venderem  5.  pro  6.  quod 
tiec  ,  dices  igicur  fic  ~-  fa- 
cit  1  10.  quod  faciec  1  -s- 
duc  igitur  1  io«  in  1  —  & 
fiet  131.  diuide  per  f-  & 
cft  multiplicare  per  3.  Sc 
diuidere  per  4 ,  exit  99.  & 
quia  capitale  fupponitur 
100.  igitur  fific  99»  pro- 
dicvnam  pro  tco,vel  lic  Sc 
redit  da  idem  (1  ex-}  fit  1 10. 
quidfictex-f  duc  6.in  3-fit 
1 8.  pro  termino  fecundo 
&  1 10.  pro  tertio  &  duc 
in  5.  fit  10.  pro  quarco 


modus  primus 

4  6 
J  "°  T  : 

1 10 

6 

5 


7. 


»32. 

4 

modus  fecudu* 

20  ;  1 1  o.  I  8 

1 10. 
18 

1980 

zo 

99 


duc  18.  in  110.  fit  1980.  diuide  per  20. 


cxic  9  9.&  eft  idcm  &  ica  nihil  in  hac  cau(* 
cit  ic- in  pw«     i-       t  pioponi poterit quod non  facthcer  ioluacut: 

modis  variationum. 


diuifo  pcr  fccundum  exit  tertium  ica  dudo 
prjrao  in  quartum  Sc  diuifo  per  tertium 
cxit  fecundus  &  dufto  fccundo  in  tertium 
diuifo  per  primum  exit  quartuc  Sc  du- 
clo  fecundo  in  tercium  5c  diuilb  per  quar- 
tum  extl  pnmui  terminus  ,  tgitur  hic  mo- 
dus  cft  conucifus  primo  ntodo. 
5  Tcmus  modus  cftcum  diomus  fi  exb. 
producuur  4.  a  quo  ptottcnict  10.  tunc  6  . 
eft  ccrminus  prirous  fic  4.  fccundus  &  pro 
ucncus  ccrtius  Si  10.  quartus  duc  10.  qua 


Caivi  XLVI. 

De  Regula  6".  qtiantitatum. 

Dlximus  de  regula  4.  quantitatum  in 
veritace  quam  trium  appellauimus  v6 
viitato  vacabuio  intelligeremur  ab  oroni* 
bus ,  hanc  autem  vero  nomine  non  dimi* 


rnnuuu  .  r.  .  Z  u«w  «fnm  nomims  ahenum  hac  vti- 


tum  in  6. 

fccundum  exibtint  1  y.  pro  certio  tetmino, 
Gc  cft  nrouentus  quartus  eft  hutc  oonuerlus 
vt  fi  dtcant  li  6.  producttur  a  4.  quod  pro- 
6  tccc  10.  ctic  4.  cerminus  primus  6.  fecun» 
dus  10.  ccrcius  duc  fccundum  tn  tertium  fit 
dtutdc  per  primum  tic  15.  tcrminui 


non  habet  vfum  nominis  alienum  hac  vti- 
tur  maximc  Ptolomams  in  almagefto-.Heber 
antem  facilius  ad  4.  "^OUX"  qnantitates  * 
Sc  fimiltcerloannes  de  Monte  Regio*  ve- 
rum  ob  hominis  reuerentntm  ,  &  quan* 
tumHeberncn  poftmodum  fiipetpleuit  m 
p    ^  omnibus» 


68     LiberVnicus.Cap.XL  VI 


©mnibus  >  yifum  eft  mihi  Alchindi  Sc  Pto- 
lomaei  veftigia  fequeuti  admirabilem  virtu- 
tem  proportionis  in  6.  terminis  conftituts 
decla/aie  quain  modernorum  quidam  fibi 
vindicauerant. 

Cum  igitur  fueris  proportio  primi  ad  fe- 
1  cundum  compoiita  ex  proportionc  tertij  ad 
quartum  &  quinti  ad  fextum  confurgent 
primo  combinationes  compofitionum  poffi- 
bilium  360.  ex  quibus  36.en.1nt  neccflaria: 
1 1.  impoflibilcs,  &  reliquar  inutiles. 

Cum  igitur  compofita  fuerit  proportio 


<fo  [primus 

io      f  fecundus 
tertius       i  f  j  quintus 
quartus     j  J  fextus 


primi  ad  fecundum  ex  pioportione  tertij  ad 
quartum  &  quinti  ad  iextum  erit  propor- 
tio  prifni  ad  fecundum  compofita  ex  pro- 
portione  primi  ad  fextum  &  quinti  ad  quar- 
tum  veluti  primus  terminus  £ic  6o.  fecundus 
io.  tertius  4.  quartus  2.  quintus  15.  fextus 
5.  manifeftum  eft  proportionem  fexca- 
plam  componiex  tripla  &  dupla. 

Similiter  componitur  ex  proportione  4. 


10 


11 
2. 


60 
10 


60 
4 


10 


f 


ad  5.&  15.  ad  2. 

Componetur  etiam  proportio  primi  ad 
tertium  ex  proporcione  fecundi  ad  quar- 
tum  &  quinti  ad  fextum  nam  proportio 
quindecupla  eft  60.  ad  4.  compofita  ex 
quincupla  10.  ad  2.  6V  tripla  15.  ad  5. 

Etfimiliter  eritquarto 

compofitaex  proporticne  60 

fecundi    ad  fextum  & 

quinti  ad  quartum  con-  JO 

ftat  enim  quindecupla  — 

60.  ad  4.  cxdupla  10.  ad 

5.  &  proportione  15.  ad  ^0 

2.  dudtum  15.  in  10.  fa-  — ' 

cicifo.  &  2.in  c.facit  *  -  , 

;  }       ,    10  • 

10.  proportio  150.  ad  — 

lo  quindecupla  eft.  5* 

Componitur    quinto  ^0  ~" 

proporcio  primi  ad  quin-  — 

rum  ex  propoftione  fe-  ~S 

cundi  ad  fextum  &  ter-  ££ 

tij  ad  quartum  veluti  60.  2 

ad  15.  ex  iQ.  ad  5.  8c 

4.  ad.  2. 

Et  fimiliter  eadem  ex  * 

fecundi  ad  quartum  &  60 

tertij  ad  fextum  veluti  ~~~ 

tfo.adi^.  ex  io.ad  2.& 

4..  ad  5, 

Componetur  feptimo 

proportio  fecundi  ad  quar-  £o 

tum  ex  proportione  primi 


SrO- 


~5 
2 


_5 

J5 


10 

* 

60 

x 

15 

4 

60 
15 


60 

4 


5 


10 


5 


*5 


quintum,  veluti  10.  ad  2. 


componitur  ex  60,  ad 
4.  &  5.  ad  1 5.  nam  10. 
ad  2.  .quincupla  eft ,  du- 
&um  60.  in  5.  producit 
500.  &  4.  in  15.  produ- 
cit  60.  proportio  500.  ad 
60.  eft  quintupla. 

Et  fimiliter  componitur 
proportio  lecundi  ad  quar- 
tum  ex  proportione  pri- 
mi  ad  quintum  &c  lex- 
tiad  tertiurm 

Componitur  nor.6  proportio  fecundi  ad 
fextum  ex  proportione  primi  ad  quintum 
&  quarti  ad  tertium  veluti  1  o.ad  5.  compo- 
nitur  ex  6o.ad  1 5.6C  2.ad  4. 

Et  fimiliter  fecundi  ad  iextum  ex  primi 

ad  tertium  &  quarti  ad  quintum. 

Vndecimo  componitur  eaqu<e  eft  tertij 

ad  quartum  ex  proportione  primi  ad  lecun- 

dum  &  fexti  ad  quintum  veluti  4.  ad  2.ex 

6o.ad  1  o.&  5-ad  15. 
Et  eadem  componetur 

ex  proportione  primi  ad 

quintu  &  fexti  ad  fccundu. 
Tertiodecimo  compone- 

tur  terrij  ad  fextum  ex  pri- 

mi  ad  fecundum  &  quarti 

ad  quintum  veluti  4.  ad  5. 

ex  60. ad  10.&  2.ad  15.  na 

dutto  6o.in  2.fit  1 2.0.&  10. 

in  i^.fit  150.  eft  aute  1  20. 

ad  150.  veluti  4-ad  5-quo- 

niam  duclio  4.  in  150.  fk 

6^00.  &  idem  ex  5-in  1  20. 
Ec  fimiliter  tertij  ad  iex- 

tum  exprimi  ad  quintum  Sc 

quarti  ad  fecundum. 

Quintodecimo  compo- 

nitur  proportio  quarti  ad 

quintum  &  fecundi  ad  pri- 

mum ,  &  tertium  ad  fextnm 

veluci  2,ad  1 5-ex  io.ad  60. 

Sc  4.ad  5. 

Ec  fimiliter  componetur 

eadem  ex  proportione  fe- 

cundi  ad  fextum  &  tertij  ad 

pnmum  veluti  2.ad  15.  ex 

io.ad  5.S;  4>ad  60.  dudto 

enim  lo.in  4. fit  40.  &  5. 

in  6o.lit  300.  propqrtioeft 

40. ad  300.  veluti  2.adi5- 
Decimofeptimo  compo- 

nitur    proportio  quas  eft 

quinti  ad  fcxtum  primi  ad 

fecundum  &  quarti  adter- 

tium  veluti  15.  ad 5.^x60- 

ad  10.&  2.ad  4. 

Quarc  vltimo  compone- 

tur   proportio  quinti  ad 

fextum  ex  proportione  pri- 

mi  ad  tertium,  &  quarti  ad 

fecundum. 

^Cum  igitur  conuerfa?  harum  ex  conuer-  z 
fis  componantur  &  fint  diredta:  18.  erunt 
conuerfaj  totidem  ,  quare  omnes  36.  reli- 
quse  autem  non  componuntur  videliceC 
primi  ad  quartum  nec  ad  fextum  nec  fecun- 
diad  tertium  nec  adquincum  neccertij  ad 
quiatum  nec  quarti  ad  fexcum  cym  igitur 

fmc 
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60 
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60 
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60 
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60 
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60 
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finc  &  conuerfx  cocidem  crunc  duodecim 
qux  omnino  non  componcncur  :  compo- 
fuionem  hk  multiplicationem  non  aggre- 
gationem  inteliigere  oportet. 

;  Manifcltum  elt  igitur  quam  &  irrationa- 
libus  quantitatibus  hxc  ab  Alchindo  ,  cuius 
Auerrois  meminit  demonftrancur  ifunt  au- 
tcm  intct  compofitionis  huius  necelTaria 
tcrmini  fex  tk  tres  proportiones  ,  quarum 
vna  compolua  &:  diix  componenccs. 

^  Cum  aucem  cx  propottionibus  dux  cog- 
nitxfuermt ,  dctracta  vel  aggregata  :  aha 
confurgic:  exemplum  proportio  tnplacom- 
ponatui  ex  dupla  Sc  ea  qux  cft  inter  a  & 
b.  conftituo  nptas  in  terminis  fic  77  diuido 
vnam  per  aliam  videlicet  triplam  per  duplam 
exit  -fqux  notat  lexquialteram  talis  igicur 
eric  mter  a  &  b.  quxfita  :  nam  hic  non 
vcitur  aggregacione  ncc  dccra&ionc :  icd  tan- 
tum  multiplicatione  &  diuifione. 

5  Cum  autem  ex  terminis  fucrint  noti  vnus 
cum  fua  proportione  cog- 

nofcctur  reliquus  veluti    6    4      1  T 
fit  tcrminus  6.  proportio    j    i  |  |  i 
quadrupla  qux  fic  fcribi- 

tur  v  diuidc  6.  pcr  4.  tk    6  5 

multiplico  exiens  quod    T   ±  ][ 
cft  1  T  ad  1  &fit  hoc  * 
modo  1  -7  tetminus  altcr  &  fit  iterum  ter- 
rninus  illc  notus  6.  proporcio  7-  diuido  C. 

pet  j.  cnt  1  j-  Jvico  ini.fiti  y  terminus 

alius. 

6  Et  cum  fucrfot  termini  noti  confurgic 
prcportio,  veJuti  5.  tk  j.  fupcrpone  illum 
«iteri  cuius  proportione  quxris  ad  alterum 
vclutt  fi  5.  ad  5.  hoc  modo  -j-  fi  ).  ad  f.hoc 
modo  -7. 

7  Et  cum  rucrint  noti  5.  termini  &  non 
cognouenmus  pioportionem  propter  diffi- 
culcatem  ,  natn  nccceflario  fcita  eric ,  ied 
tantum  vclimus  prxfupponcre  cognicum 
quod  proportio  componitur  cx  proportio- 
rubas.  tunc  lcicmus  ctiam  lextum  tcrmi- 
uum  hoc  modo  ,  conftitue  teiminum  igno- 
tum  fextum  conucrtendo  per  regulas  A!- 
chindi ,  deindc  duc  tertium  in  quintum  & 
totum  hoc  per  fecundum  Sc  quod  produci- 
tur  diuidc  prr  produ&um  primi  in  quar- 
tum  flc  cxioit  fextum.  Excmplum  fit  pro- 
pottio6o.  ad  10.  compofita  ex  proporcionc 


1  -r 


3.  T 


49  |  pnmus 
~*  |  fccundus 
if  j  tertius 
j  |  quartus 


6  |  quintus 
fcxcus 


60 

10 

prunus 
fecundus 

*  1  tercius 
<  |  quarcus 

if 
5 

|  quintus 
|  fcxtus 

tcrcius 

0 

quintus 

«5 

fccundus 

90 
10 

900 

primus 

60 

quartus 

3 

180 

900 

180 

fextus 

c 

J 

primus 

5 

fecundus 

6 

tcrtius    1  »_T 

10  quintus 

quarcus  (  3 

60  fexcus 

10 

150 

6 

900 

5 

900 

1 

»5 

60 

1  5.  ad  >.  &  6.  ad  5.  nefciam  proportiones 
propter  iaborem  fed  tantum  quinque  tet* 
minos  &  ignotus  fit  iextus  qui  fit  puta  5. 
duco  tertium  in  quintum  fit  facH  tranfmu- 
tationc  90.  duco  in  fecundum  fit  900.  du- 
co  primurnin  quartumfit  i8o.diuido  900. 
per  1  80.  exit  5.  &  hxc  eft  vera  operatio  in 
almageflffl  quantum  proporciones  non  qux- 
runtur  fcd  fulricic  fcire  quantum  componitur 
eflet  cnim  operatio  tirdiofa  :  quod  fi  nefcires 
prirnum  excmpli  gratiatu  lcis  quod  in  quin- 
Codecimo  modocompoiiicur  proportio  quar- 
ti  ad  quintum  ex  proporcione  tertij  ad  lex- 
tum  &  fecundi  ad  primum  igicur  primus  ter- 
minus  obtinet  iexcum  locum  ordinabo  igi- 
r.ur  fic  primum  5.  fecundum  6.  tercium  16. 
quartum  3.  quintum  1 5.  fextum  60.  &  du- 
co  15.  in  10.  fic  150.  duco  in  fecundum 
fit  900.  duco  primum  in  quartum  fit  1  5. 
diuido  900.  per  15.  exit  60.  pro  fexto  tet- 
mino  &  primo  quxfito  ante  rranfpoficio- 
nem. 

Vltimo  autem  fcire  oportet  quod  cum  S 
duo  tcimini  inuicem  aequantur  in  propor- 
tione  tuncfex  termini  ad  4.  reducuntur  de- 
ducris  terminis  xqualibus  exemplum  iit 
proportio  a  ad  b.  compofita  ex  proportio- 
ne  C  ad  D  &  E  ad  F  4V  fmt  A  6c  B  aequalia 
fequitur  vr.  per  modum  decimumquintum 
proportio  D  ad  E  componatur  ex  C  ad  F 
&  B  ad  A  ftd  proportio  B  ad  A  cum  Ht 
arqualitatis  nihiladd.it  nec  minuit  igiturpro- 
portio  D  ad  E  cft  vcluti  C  ad  F  igitur  erit 
conftituta  in  quatuor  terminis  &  Cmiliter 
lit  a  xquale  C  eritque  ex  feptimo  modo  pro* 
portio  fecundi  ad  quar- 
cum  compofica  ex  pro- 
porcione  primi  ad  ter- 
tium  &  fexti  ad  quincum 
fed  proportio  primi  ad 
certium  nec  addic  nec 
minuic  igitur  proporcio  fe- 
cundi  ad  quartum  eft  ve- 
iuci  fexti  adquintum  Sc 
ita  per  prxcedens  capicu- 
lum  fcicis  cribus  cerminis 
fciemus  quarcum  abfque 
labore:&  fi  quarcus  xque- 
cur  primo  :  cunc  non  eft 
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via  per  hnnc  modum  &]fimiliter  fi  primus 
scquetur  fexto  aut  fecundus  tertio  atit  quin- 
to  auc  tertio  quinco  aut  tercius  quinco  aut 
quartus  fexto  tunc  modus  ifte  non  valet 
in  aliis  auteni  modis  omnibus  valet  vnde 
hic  modus  monte  regij  lieet  fit  longe  faci- 
lior  in  expertis  k  primotamenmodo  multnm 
vniuerfalicate  defficit. 


Capvt  XLVII. 

■  Ve  Prima  &  ficunda  regula  Kataim. 

INtentio  regularum  eft  in  virtute 'regulas 
Trium  quantitatum  ita  quod  in  tribus 
quantitatibus  eognitioperfetfta  eft  in  regulis 
cataym  imperfecla,  ., 

^Eft  autempriuue  regukedignotio  fimplex 
copofitse  vero  minus  facilis,maior  aute  diffi- 
cukaseft  cognofcere  quantumregula  poffit: 
qui  cafus  fubiaceant  illis.  Intelligendum 
eft  igitur  qu6d  quantitates  irrationales ,  Sc 
qua?  perueniunt  ad  furdas  radicesi  non  fub- 
aiciuntur  regulis  cataym  :nec  proportiones 
fundatarin  pluribos  quamquatuorquantita- 
tibus ,  nec  quae  difforme  feruant  augmen- 
fcum  ,  fed  tantum  ea  qua:  fubiiciuntur  regu- 
Ix  trium  quantiatum, 

Fsndamentum'  autem  prima;  regula?  eft 
qpod  ipfa  feruit  tantum  tribus  quandtatibus 
verum  habet  vicem  regulce  trium  bis  affum- 
ftx  &  ita  eft  qaafi  regula  3.  duplicata  ve- 
luti  fi  quis  dixerit  pofui  quantitatem  aureo- 
rum  apud  trapezitam  ,  &  in  decem  annis 
reftituit  mihi  quingentos  aureos  ,  erat  au- 
tem  redditus  fex  aureorum  pro  centum :  hic 
habes  vuam  quantitatem  notam  &  eft 
500.  aureipro  feeunda.  Et  habes  proportio- 
nem  &  eft  6.  aurei  pro  centum  ,  &  funt^ 
&  habestempus  10.  annorum  quaeriturigi- 
tur  prima  quantitas  fupponatur  quod  ca- 
pitale  fuerit  zoo.  aurei  igitur  in.  6.  annis 
producent  72.  erunc  ergo  272.  aurei  in.  6. 
annis3&nos  volebamus  500.  fumus  igitur 
in  caiu  quatuor  quantitatum  prima  eft  271. 
fecundaeft  200.  tertia  500.  duc  ergo  fecun- 
dain  tertiam  & fiunt  looooo.diuide  per  27 2. 
&  exeunt  anrei  367.  £.  Qu6d  fi  quis  di- 
cat  emi  aliud  argcntum  perfeclionis  onz.9. 
aureis  7.  pro  libra,deinde  emi  aliud  argen- 
tum  pro.  6.  aureis  pro  libra,  qiueroquancs 
perfeclionis  erat  ,  pone  quod  fuerlt  perfe- 
ctionis  c&o  hic  funt  tres  quantitates  nota?. 
9-  7. 6.  quarta  autem  iguotaquat  eft  8.  qua? 
^upponitur  dic  ergo  fi  9.  produxit  7.  quod 
producet  S.  duco  £.  in  7.  fit  $6.  diuide  per 
9.  exit  6.  -§- :  &  nos  volebamus  6.  dic  ergo 
iterm  fi  6.  -y  producit  8.  quod  producet  6. 
duc  6.  lii  8.  fit.  4S.  diuide  per  6.    exit  7.— 
potuit  &  hocfieri  perregula  trium  dicendo 
fi  7.  producit  9.  quod  producet  6.  duc  6.in 
S>.  fit  J4.diuide  per  7.  exit  7  -f  fupponun- 
cur  etiam  aliquando  4.  quantitates  notx  & 
loco  duarum  cognitarum  duae  fuppofititis, 
Exemplum  emi  libras  argenti  perfectionis. 
9.  aureis  7.  emi  25.  libras  >  aureis  100. 
quaeritur  perfedio  hic  funtquatuor  termini 
noti  vt  vides  ex  quibus  redu&io  fiet  ad.  3. 
^uudenda  aureos  roo,  in  Jikis  ij,  erit  er- 


go  valor  quatuor  aureorumprolibra  argenti 
lolue  vt  prxcedentem  &  erit  perfedtionis 

5  T* 

Exemplumgenerale  quodam  volebat  mo- 
Iere  ftaria  500.  tritici  quando  cicius  poterat 
adiit  molitorem  habentem  molas  5.  vnam 
molentem  ftaria  7.  aliam  5.  aliam  3.  aliam 
2.  aliam  vnum  in  qualibet  hora.  volo  fcire 
in  quot  horis  moletur  triticum  ponamus 
quod  in  tribus  horis  igicur  prima  mola  ha- 
bebimus  21.  fecunda  15.  tenia  9.  quarta.tf. 
quinta  3.  fumma  eft  5 3.  &-  nos  volebamus 
50.  dic  igitur  fit  5  3.  producit  3.  quid  pro- 
ducet  50.  duc  3.  in  50.  fit  150.  diuideper 
53.  exeunt  hors  2.|f  &  ita  de  reliquis  & 
parum  plus  poteft  hxc  regula. 

Sccunda  autem  regula  dicitur  compofica 

6  in  hac  proueniunc  4.  quantitates  falfa: 
duae  fupponuntur.  Et  2.  inueniunt  qus  au— 
auteminueniuntur  aut  ambx  cxceduntqus- 
fitum  zmbx  funt  minores ,  in  his  duobus 
cafibus  exceflus  aut  diminutiones  inuicem 
minuuntur,fi  veroinuentum  excedat  qua^fi- 
tum  &  aliud  minuatfimul  iunguntur,deinde 
habebis  duas  alias  quantitates  quarum  pri- 
ma  eft  exceifus  falfarum  pofitionum ,  fecun- 
da  excemis  aduentuum  tcrtia  poft  ha?c  eft 
differentia  aduentusproximioris  ad  verita- 
tem  qusfitam  ,  erunt  ergo  7.  quantitates 
ex  quarum4-  primis  inueniuntur  tres  poftre- 
mae  ex  3.  pofttemis  inuenitur"veritas*fiue 
differentia  proximioris  pofitionis  ad  veiita- 
tem  :  fit  autem  exemphim  vnum  triplica- 
catum  fecundum  3-modos  pro  cundis  fatis- 
faciens.'  Quidam  dixit  fuerunt  4.  agricola? 
ftipendium  a  Domino  merentes  primus 
quantitatem  vnam ,  fecundus  duplum  plus 
2.  quam  primus,  tertius  triplum  plus  quam 
primus  p.  3.  quartus  quadruplum  piimi 
p.  4.  euntes  domum  inebriati  in  caupona 
mifcuerunt  pecuniasmane  autem  litigabant 
acerlico  Arithmetico  quarfiuit  fummam  8c 
inuenit  aureos  100.  qua:  erat  tota  fumma 
omnium  denariorum  a  Domino  accepto- 
rum  ,  queritur  quot  debentur  vnicuique. 
ponamus  igitur  quod  primus  habuerit  au- 
reum  a  Domino  fecundus  igitur  habuit  4. 
aureos  tertius  6.  &  quartus  *8.  fumma  eo- 
rum  19.  &  nos  volebamus  10.  differentiam 
eft  Si .  poife  igitur  81.  fub  1.  hoc  modo-f : 
fecundo  ponas  quodprimus  habuerit  3.  au- 
reosfecundus  habcbitS.  tertius  12.  quartus 
16.  igitur  fummaex  59.  differentia  a  100. 
eft  6 1 .  pone  igitur  econtrario  differentiam 
fuperius  8i  terminnm  pofitum  inferius  hoc 
modo  ~  pones  igitur  hos  4,  terminos  ordi- 
ne  ifto  vt  in  crucem  pofiti  pofitis  &  dif- 
ferentiae  differentiis  cohsreat  hoc  modo  vi- 
delicet ,  eum  igitur  81.  &  61.  defficiant 
ambo  a  termino  qusfito  igitur  de- 

me<3i.  ab  81.  &  fiet  differentia  20 
differentiarum2o.ck;fimiliterfub-    1  61 
trahe  1.  de  3.  Sc  fit  2.  manifefhim.  X 
eftergo  quod  20.  prouenic  ex  2     81  3 
nos  autem  volumus  6i-  duc  61.  in  2 
2.  &  diuide  per  20.  &  Bc  6.  l—  8c 
tantum  habuit  primus  pro  fecunda  pofitio- 
ne  &  eft  9     fecundus  20.^  tertius  30.  ~ 
quartus  40.      fumma  eorum  eft  centum. 
Ponamus  iterum  quod  quis  pofgerit  pri- 

«10 
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mo  ic.  fecundus  lubcbic  zz.  ccrtiu?  $j 
quartus^.  fumma  eft  108.  differentia  9. 
pone  fub  1  o.  hoc  modo  dcindc 
ponc  primus  habucrit  1  z  •  fecun-      1  o 
dus  lubcbic  16.  tcrtius  j^.quar-    *  °  *9 
tusji.  fumma  lif .  owSaitia  X 
Z9,  poncnda  fuppofuum  1 1.  hoc     9     1 2. 
modo  &  quia  ambx  diffcrentias  z 
funt  plus  fubtnhc  vnam  ab  alia 
9.  2  19.  Ec  rcnuncc  zo.  pone  fuper  difte- 
rentiam  rwinorcm  qux  fuic  9.  &  fimiliter 
dccrahe  10.  a  iz.  rcmanec  z.  pcne  iub  9- 
dic  ergo  ft  zo.  producic  z.  quid  producet 
9.  duc  1.  in  9.  tic  18.  diuide  per  zo.  exit 
detrahc  a  poficominorc  fic  9.    pco  pri- 

ino  vc  pvius. 

Tcrtio  ponatur  cmod  primus  polucnc 
3.  bc  fadu  eft  diftcrentiam  6i=  minordit- 
pone  vt  prius    hoc  modo  dcinde  pona- 
musquod  pofuerit  10.  &  prouentt  dirte- 
tcntu  9.  maior  ,  hoc  modo  igi- 
tur  cum  prima  diffcrcntia  fit  nu-  7® 
nqr ,  fic  fecunda  nuior  :  ittnjp    3  9 
pcr  r  g  ;lam  quam  diximus  &  X 
fict  70.  dcindc  fubtrahe  3.  dc    61  10 
10.  icmancnt  7.  &  dilpone  in  7 
dirc&o  minoris  diflercntix  fem- 
pcr !  nunifcftum  eft  ergo  quod  7«.  dittc- 
lentu  proucnit  cx  7.  ig«ur  ex  quo  pro- 
ucmet  9.  duc  9.  in  7.  fit  6>  diuidc  pcr 
70.  eiit  f  fubuaht  a  termino  proximiore 
r  .lUioiiii'  quia  ditrercntu  mmor  cxccdit 
polttum  fubtiahc  igitar  a  10.  rcnunet  9. 

,     nn  ny  vt  puus  k  li*.  haUbi.s  alios 
tcrminoi.  '  &  '•'  . , 

Et  nota  quod  non  multum  me  excendo 
in  his  quu  omne  quod  poteft  folui  per  has 
pofttioncs  longc  melius  ac  facilius  foluituc 
per  alccbra  &  idcu  habent  regulas  algcbra 
dc  quibus  ininc  dicam  ferc  fupevHue  ialuo 
cifu  tnccgritatis  nam  in  hoc  algebra  eft 
indifcrens  ,  pofitio  autem  licet  etiam  fit 
mdiiitcns  auamcn  facilius  accommodatut 

Sccundo  nota  quod  multos  cafus  ponit 
Ptata  Lucas  folubilcs  pcv  hanc  fecundam 
ptfooncm  qui  tamcn  folui  nequcunt  vllo 
ijvkIo  \ c  tu'cl  dcqurtlionc  afinotuin  potco* 
luuicaptatum  &  pecorum  Sc  dc  plunbus  aliis 
n.f,  quis  vuiur  icguUsparticulaxibus  vc  pa- 
tcbit  antc  penuJtimo  c*pitc  hbn  huius. 


Capyt  XLVIH. 
T)e  Vrimu fimflteitus  foftiombiisalgebu. 

IN  algcbu  confiderantur  denominationcs 
vtJcUcti  numctus ,  rcs  vel  radix .  :  ceniut 
ft  cubus  ,  *  ccntus,  ccnfus,  &  rcliqua  d;- 
a,  m  pnmo  capituio quod  autem  magjs 
conlideratur  cft  numctus  res  ce.  &  ce.ce.  dc 
rcliquis  autcm  diccmus  in.  C  quinquaii- 
moprimo.  Prima  igicut  conlidciauo  eft 
hmplicium  vcluti  cum  dicimus  numerus 
xquatur  rcbus  vel  ccniibus  &  mhoccadunc 

modi  dccvm. 

Ptimus  cum  numerus  xquatur  rcbus,  di- 
uide  numcrum  pet  tes  quod  exic  eft  valor 
rci  >  excmplum  1  o.  co.  atquantur  45.  nume- 


ro  igitur  diuide  45.  pet  10.  exit  4  -f  "•  &  res 
ipla  caticum  valec ,  pro  quo  nocandum  eft 
quod  pohrio  femper  fere  fic  fuper  rem  can- 
quata  commttniorem  aliquando  autem  fei 
raco  ponicur  cenius  nunquam  aucem  poiii- 
tur  numerus. 

Secundus  cum  numerus  aequatur  ceniibus 
diuide  numerum  per  cenfus  ,  &quodexit 
eft  vaior  cenfus  cuiusradixeft  res  veluu  40. 
ce.sequantut  10.  numerisdiuide  10.  per  40» 
exic^cuius  radix-7-valorrei  quodfinoa 
haberctcadicern  diceres  Teft  valorreu 
Tercius  cum  numerus  aequatur  cubis  di- 
uide  numerum  pet  cubos  &  radix  cubica 
aduenicntis  eft  valor  rci ,  veluci  cubi3.  iunu 
Kquales  14.  igicur  res  eft  radix  cubtca  de 
8,  diuilo  z4.  per  3.  vadix  aucem  cubrca  8* 
cft  z.  igicur  res  eft  z.  "  - 

Quaicus  cum  fueuc  numerus  xqualis  cenlut 
cenfus ,  diuide  numerum  percenfum  cenlus 
&  ouod  aduenic  eft  valor  cenfus  cenfus, 
cuius  radix  radicis  eft  res  quaefita  veluti 
48.  cc  cc.  aequantur  3.  numero  diuide  5* 
pcr^S.cxic  '16  valorce.ce-cuiusradixea  ~  Sc 
eft  cenlus  cuius  radix  cft  T  valor  rei. 

Quincus  eftvtfic  res  arqualts  lenlibus  , 
tunc  diuide  res  pcr  cenfus  &  quod  exvceft 
valoirci.  cxemplum  z7  co.  aquantur  3.ce. 
diuide  27.  per  3.  exit  9.  valor  rei  cuius  cen- 
fus  cft  81 .  qui  tnphcacus  facit  Z4i-  aqualc 
a7.co  nani  z7- in9- facit  2+3« 

Sexcus  eft  vt  res  equentur  cubis ,  dmide 
rcs  pcr  cubos  qnod  exic  eft  valor  cenfus^ 
cuius  radix  ex  valor  rei ,  veluci  4-cubi  atqua. 
ies  36".  co.  diuide  36.  per  4.  exit  9.  valor 
cenlus  :  cuius  radix  eft  3.  valor  circa  quod 
noca  quod  in  fequenda  xquatione  m  his  & 
in  omnibus  capicnlis  eciam  compohtis  & 
ttiam  imperfecUs  reducenda  eft  denomi- 
nacio  maxima  ad  vnitacem  fi  fic  co.  dimfio 
fic  per  cam  ;  &  ti  ce.  fit  diuilo  per  cenfnm, 
&  fice.  cc.  reducitur  ad  vnitacem  perdiui- 
iionem  :  quod  fi  contingac  maiorem  de- 
nominationem  CUC  vnicatc  miuorem  ,  de- 
cuces  in  omnibus  modis  &  capiculis  ad  vm- 
tatem  per  multiplicationem  :  veluciTce. 
arquacur.  1  z-  numero  igitur  duc  omnia  per 
denominatore  frattionis  cefus  &  eft  3.ficfiet 
cc.zquahs  36&  resa:qualis6.6c  hocinom- 
nibus  fcd'quia  ravius  accidic  .de  fra<aionc 
quim  multicudineidc6  regulx  ponunturdc 
diuificne  fcd  vbi  ponitur  diuiho ftatc maiore 
denominatjonc  minore  vnitate ,  vbi  reduces 
camadvnitate  per  multiplicationem  vt  dixi 
vel  etiam  per  multiplicacionem  &  diuifio- 
nem  fimul,  veluti  fi  dicamus  j-  ce.eft  xqua- 
le  1  t       PL'imo  in  denominatorem  fienc 
3.  cc'xquaks  6.  T,  deinde  diuide  per  3.  ce. 
6 . 4-  exit  z  T  velor  cenfus ,  radix  eft  1  4"  va- 
lor  rei. 

Scptimus  cum  fucrint  res  acquales  cenii- 
bus  cenfuum ,  diuide  res  per  cenfus  cen- 
fuum  &  exiens  eft  valor  cubi ,  cums  radix 
cubica  eft  valorrei.  veluci  1  j.ccce.  arquan- 
tur  39.  rebus  diuido  39.  per  13.  exit  3.  va- 
lor  cubi  Sc  radix  cubica  3.  eft  valor  ret. 

Odauus  cum  fuerint  cenfus  xquales  cubi 
diuidecenfus  per  cubos  exiens  ettvalor  rei, 
veiuci  iz.  ce.xquancur  j.cubis  dmide  iz. 
per  *.  cxit.  4>  valor  rsi  cuius  ^uidem  ties 
r    3  cubi. 
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cubi  j.in  ^.funt  192. &  iz.cenfus  ideftji  2. 
ini  6.  facit  15)2. 

Nonus  cum  fuerint  cenfus  aequales  ce. 
ce.diuide  cenfus  per  ce.  ce.  exibic  valor  cen- 
fus  cuius  radix  eft  res  quasfita ,  veluti  4.  ce. 
ce.  arquantur  20.  ce.  diuide  20.  per  4.  exit 
5.  valor  cenfus  &  ita  radix  eius  eft  vaior  rei 
res  igitur  eft  5. 

Decimus  ctun  fuerint  cubi  asquales  ce. 
ce.  diuide  cubos  per  ce.  ce.  exiens  eft  valor 
rei,  &  ita  pioporcionalicer  in  reliquis  de- 
nominationibus  degradando  ad  inferiorem, 
omnia  autem  capitula  fimplicia  quar  funt 
55.  fuppofitis  1 1 .  denominationibus  ex  hoc 
capitulo  funr  perfe&e  nota. 

Et  circa  hoc  nota  quod  non  eft  aliud  ducere 
7.  in  154.  4.  quam  eius  feptem  radices  allu- 
mere  &  econuerso  &  ita  tantiim  eft  radix 
196.  quantiim  7.  radices  4-&  funt  14.  vtro- 
bique  &  ita  nihil  aliud  eft  diuidere  ^l.  iyG, 
quam  aflumere  feptimam  partem  eius ,  & 
hoc  eft  aequale&  idem  vni  radici  196. diui- 
iiper  quadratum  7. 


Capvt  XLIX. 

T>e  Capitulis  comfofitis  minoYtbusl 

3  '  ■  *  Ria  funt  capitula  oppofita  minora  & 
A  funt  hoc  cum  numerus  ]&  radix  aequan- 
tur  cenfibus  :  reduc  vt  dixi  fempereenfum 
maiorem  denominationem  ad  vnitatem 
-multiplicando  vei  diuidendo  vel  faeiendo 
ytrumque,  &  tunc  dimidia  radices  &  duc 
in  fe  :  &  produ&o  adde  numerum  cuius 
excipe  radicem  ,  cui  adde  dimidium  ra- 
dicum  :  &  quod  'aggregatur  fub  for- 
ma  numeri  eft  valor  rei  'veluti.  10.  ra- 
dices  &  24.  nuraeri  xqu^ntur  cenfui  : 
dimidia  10.  fit  5.  duc  in  fe  Bh>x$.  adde  24. 
numerum  fit  49.  accipe  radicem  qua;  eft.  7. 
ei  adde  dimidium  radicum  pro  numero  & 
fuit  5.  additum  ad  7.  facit  12.  &  eft  valor 
rei  nam  10.  radices  funt  1.  in  12.  faciunt 
1  20.  additis  24.  fiunt  144.  &  hoc  ajquatur 
quadrato  vno  rei  nam  quadratum  1  2.  eft 
144. 

2  Secundus  cum  cenfus  &  numerus  arquan- 
tur  rebus ,  dimidia  radices  &  quadra  &  ab 
co  deme  numerum  &  refidui  accipe  radicem 
quam  adde  -vel  minue  a  dimidioradicum  & 
quod  conflatur  aut  refiduatur  eft  valor  radi- 
cjs  :  veluti  cenfus  §c  30.  numerus  arquan- 
lur.  13.  radicibus  dimidia  13.  exit  6  -f  duc 
in  fe  fit.  42 ~  fubtrahe  30.  fit  u-j-,  radix 
eft  3  -f  ^anc  adde  ai  6  -f  dimidium  radi- 
cum  vel  minue  ex  vna  parte  res  valet  10. 
ex  alia  3.  &  in  vtroque  verificatur  nam 
cenlus  10.  eft  100,  additis.  30.  fiunt  130. 
aqualia  13.  radicibus  nara  1  3.in  10.  faciunt 
i^o.&fimiliterfires  ponatur  3-idemeuenic 
nam  cenfuseft^  additis  30.  fit  39.  &  ita 
ctiam  13.  radices  funt  39.  nam  13.  in  3. 
facit  39. 

3  Tertius  eft  cum  cenfus  &  res  sequantur 
numero :  tunc  diuide  res  &  quadra  &  ei  ad- 
de  numerum  aggregati  accipe  radicem  ,  a 
qua  detrahe  dimidium  radicum  quod  rema 
tofct  «ft  valorrei  cenfus  &.ic.radices  arquan- 


tur  39.  dimidia  10,  radices  fiunt  5.  ducoin 
fe  fit  25.  adde  59.  fir  64.  cuius  radix  eft  8. 
detraho  dimidium  remanet.  3 .  valor rei  narri 
cenfus  eft  9.  deccm  radices  30.  iun&a  h* 
ciunt  39. 

Quod  fi  64  3  non  haberet  radicem  d:ce- 
res  64-  m.  5.  &  ita  in  aliis  dicendum 
erit. 

Et  cum  accidit  in  fecundo  modo  quod  nu-  ^ 
merus  non  poffit  detrahi  a  quadraco  dimi- 
dij  radicum  ,  tunc  cafus  eft  impoffibilis  \  & 
ita  dico  in  omnibus  modis  algebra  cum  adeft 
particula  impoffibilis  vel  in  reducendo  ,  vel 
in  aequando  capitulum  ,  quarftio  eft  impof- 
fibilis. 

Et  cum  acciderit  qu6d  in  fimplicibus  vna  S 
denominatio  aequetur  fibimet.-velfuntsqua- 
les  numero  &  tunc  quaeftio  eft  perfefta  ve- 
luti  fi  4.  co.  tunc  fcias  quod  illud  quod  pri- 
mo  pofuifti  eft  qu^fitum  in  numero  abfque 
alio  valore  :  fi  pofuifti  4  co.  res  quatfita  eft 
4.&  fi  1  co  res  qusfita  eft.i.  &  itadealiis.- 
quod  li  fint  numero  inarquales  ,  quxftio 
eft  impoflibilis  veluti  4  co  aequales  1  2  co, 
Vei  3.  ce,  ?cquales  4  ce.  cafus  eft  impoffi- 
bilis. 

Et  ex  his  capitulis  reducuntur.  8.  alia  ca-  5- 
pitula  per  folam  diminutionem  denomina- 
tionum  veluti  fi  dicamus  ce.  ce.  aequatur 
cubis  &  cenfibus  ,  tunc  igitur  dic  cenfus 
aequatur  rebus  &  numero  ,  &  ita  es  in  pri- 
mo  capitulo  compofitorum  didloium  ,  &  fi- 
militer  fi  dixerit  relatum  primum  &  ce.  ce. 
zquantur  cubis  :  tunc  dices  igitur  cenfus 
&  res  arquantur  numeris ,  &  ica  fumus  in 
tertio  capitulo  vel  modo  praedidornm  :  & 
ita  vniuerfaliter  cum  fuerint  tres  denomi- 
nationes  fequentes  tunc  habebimus  redu- 
&ionemad  hos  tres  modoshabebimusigitur 
modos  alios.  8.  trigeminatos  &  erunt.  24. 
&  cum  his  tribus  27.  iam  igttur  explica- 
uimus  modos.  82.  ' 


C  A  P  V  T  L, 

De  Tribns  modis  compofitis  mmoribus,  ' 

COmponitur  autem  cenfus  cum  cenfu  1 
&  numero  tribus  modis  vt  fupra  dixi- 
mus  proportioualibus  quorum  primus  eft 
Cum  numerus  &  ccnfas  squantur  ce.  ce. 
dimidia  cenfus  &  q  Alra  ,  &  adde  numero 
&  radicem  exime ,  cui  adde  dimidium  cen- 
fuum  ,  &  quod  aggregatur  eft  valor  cen- 
fus  ,  &  radix  eius  eft  valor  rei.  Exemplum 
dixit  cenfus  cenfus  a^quabitur  6.  cenfibus  & 
27.  numero  diuido  cenfus  fiunt  3.  duco  in 
ie  fiunt  9.  adde  ad  ^7.  fiunt  }6.  radix  eft 
6.  adde  dimidium  cenfuum  videlicet  3.  fit 
9.  cenfus  ,  cuius  radix  eft  3.  valcr  rd. 

Cum  numerus  &  ce.  ce.  a?quantur  cen- 
fui ,  tunc  dimidia  >  cenfus  &  quadra  a 
quo  deme  numerum  &  refidui  radicem 
ex  dimidio  cenfuum  minue  aut  adde ,  & 
quod  conflatur  aut  refiduatur  eft  cenfus 
valor  ,  cuius  radix  eft  valor  rei ,  dicamus 
quod  ce.  ce.  &  4J.  axjuentur  1 4.  ceniibus 
dimidium  iG.  eft  7.  duc  in  fe  fit  49.  deme 
4j.  ranaaent  4.  radix  eft  2.  addica  ad  7. 

facit 
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facit  p.cuius  radix  eft  j.res  quxfita:vcl  de- 
ducas  ixx  7-ric  j.cenlus,&  B^.j.eft  tes,  duc 
igkut  ccnluin  j.  in  fe  focicij.  adde4$. 
ht  70.  &:  eft  14.  cenfus  nam  14.  in  5.  fa- 
cit  70. 

3  Cum  cc.ce.  &c  ce.arquantut  numcro  tunc 
dinide  cenfUs  &c  quadra  &  ei  adde  niune- 
tum  aggregati  accipe  radicem ,  a  qua  de- 
trahc  dunidium  cenfuum  &  refiduum  eft 
valor  ccnfus,&  eius  radix  res  veluti  ce. 
cc.  &  4.  cc.  xquantuc  117.  diuido  cenfus 
fiunt  1.  du&i  infe  faciunt  4.  addo  117.  fit 
j  1 1  -radix  cius  cft  ii.|aqua  detralio  dimi- 
dium  ccnfuum  i.remanent  9.  cenfus  ,  cuius 
radix  eft  5.  rcs  quxfita  :  hx  omnes  regula: 
&  capitula  prarcedentis  vno  carmine  de- 
clatamur  in  quo  modus  primus  verbo  pri- 
mo  exponitur  ,  opcratio  eius  fccundo  verbo 
tercio   vcrbo  tcrtius  modus  exprimicur 
quarto  operatio  certij  modi  quinto  fccun- 
dus  modus  fcxto  &  leptimo  operacioiecun- 
di  modl :  vcluti  cumdicorancor  minueda- 
mi  rancor  vult  dicere  radicem  ceniui  &C  nu- 
mcro  .squalem  ,  igitur  dimidiatis  radici- 
bus  &  quadxatis  verbum  fecundum  mi- 
nucre  docet  numerum  a  quadrato  tercium 
vabum  dami  Jocet  quod  fa&a  detra£fcio« 
ne  potes  adiungere  dimidio  radicum  ,  & 
minucrc  ,  nam  da.  adderc  docct  mi  minue- 
re  ,  catmcn  cft  talc.  Cemo  dabis.  Necro  d.i- 
mi  Rancoi  minue  dami.in  capitulis  autcm 
autem  compofuis  loco  ccnluum  fubftitue 
ce.  cc.  &  locoradieum  cc.  &loco  vaioris  rci 
ponatur  valor  cenlus. 

4  Etcx  histribus  modis  habebunturalij  1  S. 
per  dedudionem  ad  minorem  denomina- 
lioncm  &  p.alij  1 8.  perdcnominationem  & 
j.ali)  perlimilitudinem  omncsigitur  30.  ad- 
diti  adSi.huntmodi  noti  112. 

Porropcr  funilicudinem  additur  talis  vt 

5  numerus  &c  cenlus  cenlus  xquentur  ce.  ce. 
ce.  &  tunc  diuidam  ce-  ce.  &c  mcdietatcm 
ducam  tn  fe  ac  quadrato  addam  nume- 
rum  cV  totius  radici  addam  dimidium  ce. 
cc.  &  totum  quod  fiet  erit  ce.ce.  Sc  cius 
radix  cenfus  .  cuius  radix  cft  rcs  quxfita, 
veluti  fuit  ccnlus  ccnius  ccnfusxqualis  1  2. 
cenfus  ccnlus  &c6+.  diuido  1  2.  fiunt  6.  du- 
co.  In  L  fiunt  }6>  addo  64.  fiunt  1 00.  radix 
jco.  eft  10.  cui  addo  dimidium  cenfuum 
ccnfus  riunt  1 6.  &c  hiceft  valor  cenlus  cen- 
fus  quare  4.  radixjitf.  eft  valor  cenfus  :  & 
1  radix  4.  valor  rei ,  &  ita  patet  veritas  9. 
capUuloium  de  compofitotum. 


C  A  P  V  T      L  I. 

Ve  Modis  ommbns  Imycrfefiis. 

SVnt  &c  alij  modi  perf.clx  cognicionis 
veluti  cum  cubus  cenfus ,  &c  cubus ,  &c 
numcrus  xquantur  ,  tunc  prouenicnt  cor 
relpondentcs  eodcm  modo  aquaciones  mo- 
dis  capitulorum  quadragefiminoni  &c  quin» 
quagclimi  cxcepto  quodiUud  quod  proue- 
niet  erit  cubus  ,  &c  radix  cubica  proucntus 
crit  res  quxfita.  Exemplum  cubus  cenlus 
xquatur  ao.  cu.  &  189.  numeto  ,  diuide 
Tom.  I  V. 


20.  lic  10.  duc  in  fe  fit  100.  adde  ad  189. 
fic  zSo.radix  i7.adde  dimidium  cuborum 
fic  27.  Sc radix cuinca  27.cn:  valorrei,  ha~ 
bes  igicur  capitula  tria  in  hoc  vndeper  de- 
giadacioncm  ,  alia  12.  funt  igitur  capitula 
haec  15.  iungeuda  ad  112.  fiunt  nota  capi- 
tula  vndecim  denominacionum  omnia  127. 

Et  cum  confiderauerimus  combmationes 
capkulorum  11.  denominationum,fienc  per 
27.  capitulum  omnes  2036".  quod  fciemus 
ex  hac  rcgula  :  fume  tot  terminos  in  du- 
pla  proporrione  quot  funt  denominationes 
vt  fic  1.  2.  4.  8. 16.  32.64.  128.  251?.  512. 
1024-deinde  per  idem  capitulum  fciesag- 
gtegarurn  &c  cfl;  2047.  a  quodeme  nume- 
rum  tcrminorum  1 1  •  &  remanebunt  com- 
binationes  omnes  2036.  ita  etiam  feiemus 
comhinationcs  7.  planetarum  elle  i^o.naim 
maximus  terminus  eft  ^4.  aggr  gxtum  1 27. 
deme  7.  remanent  120.  comoinationes , 
computatis  omnibus  tam  binariis  quamter- 
nariisquam  quateruariis  $c  omnibus  pofB- 
bilibus  in  talibus  cafibus  :  &  fimiliter 
ratione  fciemus  omnes  poiTibiles  ex  litteris 
non  gcminando  aliquam  dato .  cnim  quod 
fint  22.  erunt  22.  termini  in  dupla  qua- 
re    maximus  2097152.  &  aggregatum 
4194503.  quate  dcduttis  22.  erunc  di- 
ics    onones    4194281.    &   ita  in- 
ter  quatuor  lunt    11,  Combinatiencs  SC 
hoc  intcllige  de    diftcrentibus  in  fub- 
ftantia  &:  non  in    ordine  vnde  didtio- 
nes  1  quia  ordine  variantuc  muk6  plutes 
fiunt. 

Ad  propofitum  in  2036'.  combinationi- 
bus  funt  5  S'  fimplices  &  hx  omnes  nota? 
&  funt  binarix  quatetnarke  autem  &c  qui- 
nariac  &  reliqux  func  ignotx  ternarix  autem 
omnes  funt  49)-ex  quibus  24.modi  cogniti 
funt  qui  72.  regulis  luperiunt  modi  471, 
ignoti  cum-regulis  luis  qux  funt  141  3. 

Eft  &  moduspulcher  operandi  per  quan- 
r.itatem  furdam  vt  incxemplis. 

Fuerunt  3.  ioci|  quorum  primus  dixit  % 
fccundo  ol  tertio  dacae  \  eius  quod  poffi- 
dccis  habembo  52.  fecundus  dixit  primo  &c 
tcriiodatx  -j-  habebo  28.  tertius  dixitprimo 
tk  fccundo  datx  ^-habebo  |  1.  pone  quod 
fccundus  habuerit  1  co.tertius  vnam  quan- 
titatem  iurdam  igicur  primus.  habuit  52. 
rh.^-co.rh.  7-  quan.  8c  fecundus  28.  m. 
io.4-p«T  co.m.  y  quan.Sc  tercius  31.  m-8. 
p,  '-  quan.  m.  -j-^co.  qaod  eft  dicere  pri- 
mus   habuic  32.  m.  -j-  co4  rh.  -f-  quan. 
fecundus  17-'-  p.-^- co.rh.— quan.tertius  23. 
ih.  4*  igitur  pone  in  directo  duas  vltimas 
quantitates  hoc  modo  (ecundus  17  -fp. 
-^-co.rh.  4-  quan.  loco  1  co.tertius  23.  m. 
4-  co.p.  -j-  quan.  loco  1.  quan.detrahe  erit 
■j co.  xqualia  17  y      —  cfuan.6c  \  quan. 
detrahe  crit  -7  co.  xqualia  17 -f- rh.x  quan. 
6c  y  quan-  aequalia  2  3.  m.  -^"co.  igitur  -~ 
co.&c  -j  quan.xquatur  i  j-j-  6c      quan.  p* 
•Yco.xqaatur  2  ^.difterentia eft  ^yquibus 
quan.  p.7"co-  fuperant  —eo.&c^-  quan.  de- 
trahoreducendo  ad  idemgcnus  fiunt^quan. 
fuperantia--  co.in  j-|igitur  1 7.quan.lupeiat 
17.co.in  136.  igitur  i.quan.  iuperat  1  co. 
in  8.  diuifo  1  36.  per  17.  pone  igitur  quod 
fecuudus  habuit  1  co.tertius  habuit  1  co.p.g. 
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igitur  habuerunt  fecundus  &  tertius  i  co, 
p  ,  8.  primus  habuit  32.  habuerunt  36.  &c 
quiafecundus  habuit  28.  cum  tertia  parte 
reliquorum ,  reliqui  autemhabent  j^.igkur 
tertia  pars  fuit  12.  deme  ex  28  igitur  fecun- 
dus  habuit  16.  &c  quia  habuk  tem  igkur 
res  eft  16.  &c  tertius  habuit  8.  p.  1  co.  igi 


1  & 

tur  tertius  habuit  24.  &  quia  primus  ha- 
buit  28.1x1.  1.  co  in  vitima  sequatione  &c  1 
co.  eft  1 6.  igitur  primus  habuit  1  2.fecundus 
16.  tertius  24. 
i  Si  quis  dicat  io. quan.i arquanCur  i.co. 
quam.p.  12.  co.  vult  dicerequod  2o-altera 
alicuius  fuperficiei  &c  cum  hoc  12.  lateri- 
bus  reliquis  poteft  autem  hoc  effe  dupliciter 
vel  quod  latera  per  fe  qtue  funt  arqualia  fu- 
perficiei  &c  lateribus  fint  maiora  ideft  quod 
quan.  fic  maior  la  ca.  &  poteft  efTerninor 
ponamus  igitur  vel  facere  quantitatem  mi- 

Mi.          8  Ma. 
20.  quan.  — .  1  2  co.  p.  1  co.  quan. 

7 
l? 

norem  &c  rem  fiue  Ja  co.maiorem  runc  dif- 
pono  vt  vides  &i  detraho  minorem  a  ma- 
iorevidelicct  1 2.  de  20.  remanet  8.  dein- 
de  quia  volo  qucd  quan.  fit  minor  de  co. 
accipio  quem  volo  numerum  minorem  puta 
7.  mukiplica  in  differentia  qua:  eft  ad  8.  &c 
eft  i.fic  y.diuideper  minorem  numerumqui 
cft  12.  addito  ipio  7.  exic 7—  &c  quia pofuifti 
quantitatem  minorem  dela  co.  igitur  quan. 
eft  7.  &  la  co.  eft  7  f  proba  &c  veniet. 
4  Quod  fi  velis  facere  in  hoc  cafu  quan- 
titatem  maiorem  &c  la  co.  minorem  tunc 


titatem  21  f  &c  laco.i  2.  f  proba  Sc  inuenies 
&  hoc  vbi  velis  quod  quam.fit  maior  de  la co. 
fi  autem  poneres  quod  res  elfet  maior  vc  in 
primo  exemplo  non  poteft  folui  in  omni 
proportione  fed  tantum  in  illa  in  qua  propor- 
tio  minoris  termini  numeri  quaerendi  ad 
differentiam  eft  maior  quam  minoris  termi- 
ni  propofiti  ad  dirierentiam. 

Exemplum  proportio  12.  ad  8.  eft  fex7 

8  Ma. 


Mi. 


20  quan.— 


1 2  co.  p.  1  co.  quan. 

X       .5.  / 


Ma. 


8 


Mi. 


Ti  i  s 

quiakera  iuuenias  igitur  proportionem 
quamuis  maiorem  fexquiakera  &c  adde  ml- 
norem  numerum  maiori  tunc  inter  mino- 
rem  poffibile  erit  hoc  facere  exemplum  pro- 
portio  5.  ad  2.  eft  maior  fexquialtera  igitur 
addo  2.  ad  5.  fit  7.  dico  quod  in  proportic*- 
ne  7.  ad  5.  verificabkur  qu^fitum  hoc  mo- 
do  duco  1 2.  in  differentiam  7.  ad  5.  qua:eft 
2.  fic  24.  deinde  duco  8.  in  minorem  ter- 
minum  qui  eft  5.  fic  4o.detrahe  24^x40. 
remanent  16.  mukiplica  5.  in  7.  fit  }f.  di- 
uide  16.  per  35.  exit  rf  ducin^.fit  dc 
hic  eft  valor  «mantkatis  ,  duc  7^  in  7.  fit 
3  4-  &  hic  eft  valor  de  la  co. 

Quod  fi  numerus  feparatus  fit  minor 
coniun&o  fuper  12  co.  axjuantur  20.  quan. 
p.  1.  co.  quan.  foluitur  autem  duphciter  aut 
per  numerum  ficut  duo  prarcedentes  mo- 
di. 

Exemplum  1  2  co.aequantur  201  quan.  p. 
1.  co.  quan.  vel  12.  quan.  azquantur  20  co. 


20.  quan. 

9 


1 1 
35 


12  co.p.  1  co.  quan. 

33  U 
9 

3  f 


accipe  differentiam  vt  pnus  deinde  nume- 
rnm  ea  maiorem  quem  vis  vrpote  diflfe- 
ientia  eft  8.  capio  11.  remanent  3.  duco 
ln  prardictum  numerum  fiunt  ^^.deinde 
fubtrahe  1  i.,a  20. remanent  9.  diuide  3 3. 
per  9.  exeunt  3  f  cum  igkur  la  co.  fueric  11. 
erit  vt  quantkas  fic  3  7  p.  videlicet  14 

Alius  etiam  modus  inuenitur  toluendi  hanc 
sequationem  induobrts  numeris  fubquacun- 


Ma. 


20  quan. 


8  Mi. 

—  1  2  c«.  p.  1 .  co.  quan. 

5 


£1 


que  proportiOnevolueris  fintigitur  2oquan. 
squales  12  co.  p.  j.  co.  quan.  8c  velim  in- 
uenire  hoc  in  proportione  puta  5.  ad  3. 
cuncaccipio  differentiam  quseeft  2.  quam 
duco  in  20.  fit  40.  duco  etiam  3.  mino- 
iem  numerum  in  8.  differentiam  fit  24. 
addo  ad  40.  fit  64.  dimdo  per  prpdu6tum 
3 .  in  5 .  quod  eft  1 5 .  exit  4  4y  hunc  nume- 
rum multiplicapw  ^.Scper  j.&habebisqua- 


uco 


.20.  quan  p.  1  co.qunu. 


p.  1  co.  quan.  nihil  refert.  tunc  ponamus 
quodvelim  foluere  quseftione  in  proportio- 
nealiqui  ,  oportec  quod  proportio  illa  fic 
minor  quam  12  ad  8.  &  eft  hoc  conuer- 
fum  prscedentis  vbi  oportet  vc  fit  maior  fic 
igitur  proportio  minor  fexquiakera  ha;c  7. 
ad  5.  adiungo  fimul  fient  termini  1  2.  ik  7. 
daco  7.  in  8.  fit  f6-  duco  10.  in  5.  fit  60. 
detraho  56.  ex  6o.  remanent  4.  duco  7-in 
12.  fit  84  diuido  4.  per  84.  exit  duc 
in  7.  fit  -j-.  duco  rf  in  1 2.  fit  j-.  igitur  Ia  co. 
valet—.  &c  quantitas  valet-f-.  &  ita  12  co. 
funt-^  ,  quod  eft6-f.  &C  20.  quan.  func 
8c  1  co.  quan.eft^-  &  ^  f  &f  % 
ciunt  6  f  quod  eft  propofitum ,  in  caiu 
autem  vbi  non  potuiffes  detrahere  J^.  ex 
60.  non  potuiflet  hoc  verificari  in  dicta 
proportione  videJicet  qux  eft  inter  7.  & 
12.  nec  proportio  12.  ad  8.  videlicet  mino- 
ris  termint  ad  difierentiam  fuiftet  maior 
proportione  7.  minoris  termini  propofiti,  ad 
5.  differentiam  propofita  euius  oppofitum 

Si 
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f  '5i  verofolucris  folucre  pa  numerumiup- 
pofitum  vi  in  exemplo  facies  nam  hxrc- 
gulx  iunt  generalcs  &  tencnt  in  omnibus, 


I 


II  co 

7 


5 


.ro.quan.  p.  1  co.quan. 


fint  igitur  i2.co.vtptiusxqua!es  20.  quan- 
titaiibus,  &  1  co.  quan.  tunc  conftitue  vt 
vidcs  in  figura,  deindccape  quemuis  nume- 
tum  vtpote  5.  maiorem  aut  minorcm  diffc- 
rcntianon  rcfter,  dumodo  non  fit  maior  12. 
adde  ad  differentiam  qux  fuit  S.  fit  1$. 
duc  in  j.fit  65.  detrahe  j.a  12.  nam  pro- 
ptcr  hoc  dixi  non  oportere  efle  maiorem 
inmore  tcrmino  remanent  igitur  7.  diui-  • 
de6  (  pcr  7-exit  9  v  diffcrcntia  igitur  cum 
fuppolneris  j.efle  laquan  erit  la  co.14-*-  & 
Vnde  1 1  co.funt  171  -f.fic  10.  quan.  funt 
100.  &  i  co.  quan.  eft  71.  y.cjux  iuncia 
faciunt  1 7 1  -~. 

Quod  fi  quis  dicat  4  co.Sc  j.quan.xquan- 
tui  1  co.  quan.  duc  pcr  pnmam  lcxti  ele- 

,         1  co.  quan. 
4  co. .  3 .  quan. 

li 

mctotum^.in  t-fit  12.  dcinde  accipe  quem 
vu  nuinciiim  vtpote  48.  nam  lnfiniti  efle 
poflunt  Sc  diuidc  illum  pcr  1 1.  exit  4.  cu- 
itis  accipc  radiccmqux  cft  2.  quam  mul- 
tiplica  111  !i'  '  .&  in  4  fit  8.  &  tales  func 
numcriquxliti.  nam  5.  quan.  funt  24.  &  4 
cafunt  24-  qui  iundti  faiunt  4S.  &c  4S.  c!t 
1  co.  tju.ui.  nam  6.  1  8.  facit  48.  crit  igitur 
laco.t»A'  laquan-8.  poiro  conditionem  eli- 
gcs  appolium  in  numcro  diuidendo  qux 
h  Irfu  quilibet  alfumi  potcft,  &  hz6.regu- 
1  iincx  dici  pofluiu  pa  quas  maxime  in 
meicatuia  intinitx  quxftioncs  dilfolui  pof- 
iuntfacihui  &  lunt  incdix  intci  kataim  6c 

-    qu<<J  i;  dicat  cc.  iquatur  fc.  V.  5.  ce.  p. 
4-igum  quaiiaudo  ciu  1  c;.  ce.  zqualis  3 

Itcm  11  dicat  C  co.  zquantur  fc  V.  12 
co.  p.  100.  igicur  quadrando  crunt  36"  ce. 
x»]ualcs  2 2  co.p.  100. 

Iccm  ti  d.cic  10.  zquatur  fc.  V.  20  co.  p. 
60.  igitur  quadranJj crunt  40.  xqualia  20 
CO.&  rcseiit  z. 

Iccm  fidicat  lo.xquatur  R.-.V.  i2.ce.  p. 
5  l.ficnt  Ujitur  quadrando  ^S.xqualia  1 2  ce. 

ltem  n  dicac  ic.  xquacur  fc  V.  6  cc.p. 
jS  co.  Vicnt  igitur  quadrando  ico.  xqua- 
lia  6.ccp._jSco.  fcqucre  capiculum  (nccro) 
fict  vaior  rei  fc.L.  46 1.  m.  19. 

Itcm  /T  Jicat  10.  xqrntur  puL.  6  ce.  p. 
fc.  14.  dic  igitui  pci  tranlpolitioncm  ic.m. 
jji.2  4.xquantur  fc.  6  ce.  quaJra  vtrunque 
fient  6.  cc.  xqualcs  1 24.  m.fc, 96*30.  diui- 
dc  1  24.1n.fc.  9600.  per  numcrum  cenfuum 
qui  cft  cT.exibit  20. -j-  m.  fc.  26"6"  y  valor 
cenfus  igitur  valor  rei  eftfc.  V.  10  7 
xC6.\  vcl  dic  &  redit  ad  idem  igitur  co. 
Ttm.  1 V. 


Bt.^.zqualent  10.rn.15i.  24-diuide  per  nume- 
rum  de  le  co.cxibic  vt  prius  ^i.V.  20.  y  m- 
^t,  266"  -p 

Itetn  li  dicat  10.  xquiualet  L.  12  co. 
p.^..  £4.igitUT  10.  m.^..  24.  xquatur  12 
co.quaie  1 2  co.xquinalent  1  24-m.^..  9CT00. 
&  res  valebit  1  o  -  j-  m.  fc\.  6" 6"  -y. 

Qi.iod  fi  dicat  ce.  p.  4.  xquatur  ^V.  10  * 
cc  5.  24.  fic  foluitut  multiplica  vtrumque 
in  ie&  fit  1  cc.ce.  p.lS.ce.p.  i6".xqualia  10 
ce.q.  14.  manifeftum  cft  autem  quod  hoc 
habet  xquationem. 

Item  li  dicatce.  xquatur  y..  L.  4  ce.  p.^i. 
9-fac  ilc  accipe  fc.4  ce.  qux  fit  co.  y..  4.  8C 
funt  i  cp.fed  operabor  abfque  numero  di- 
ces  igitnr ce.xqiutUr  co.^.4.  p.i^.^.operare: 
per  cerno  diuidendo  &  operando  vt  debes 
tn  capiculo  fuo. 

Et!idicatcc.p.4.^quatur  ^.L.9.  ce  p.  fy.  4. 
fumliret  accipe  iji.  9.  ce.&eft  co.^.  ^.item 
detrahc  ^..4.  ex  4-fic  4.  m.  ^l.  4.  dices  igitur 
quod  ce.p.4.  m.  fc:.  4.  xquatur  co.  9.  per 
rancor  diuide  fc..  9.  exic  fy.  1  quadra  Cit 
2  l .  detrahe  4  rn.Ri.4.fic  L.  2,-^-p.  y..  4-  ni. 
4  aJdc  hoc  tanquam  Radicem.V.  dimi- 
dio  i^i.fiet  valor  rei  fcX.2  -j-p,  V.2.-7  p. 
fc.4.m.4. 

Item  fi  dicat  6"  co.  xquantur  i>z.  L.  1  3  co. 
p.fc.  36'.  tcduc  ai  1  co.  Jiuidendo  per  6.  fiet 
i  co.zqualis  fcL.  4"  co-  P  i>q^are  cum 
i  co'.  in  boc  caTu  pofTu  poni  i  ce.  quia  ^i. 
cft  cc.eric  1  ce.xqualis  y..  L.  —  cc.  p.  Ri.  r . 
igicur  cum  fc,.  -'-  cc.  fit  co.fc.  -^-fiet  i  ce. 
zqualis  co.  fc.  [ .  p.  Bi.  i-  diuide  numerum 
co.fit  co.  fc\  ~.  quadra  fit  — .  adde  numero 
fict  Bi.  L.  i  .p.~-.  adde  per  capitulum,  cerno, 
dimidio  radicum  fiec  valor  j  co.vz.  E.  —  ']£. 
it.  V.  4-  p.  t^.  i.  hanc  igitur  radicom  ciim 
in  fe  multiplicaucris  fiet  2.  prxcise  ,  igituc 
_j.fli  cenfty  &  quia  cenius  policus  iuicloco 
co-erit  ipfa  co.2. 

lccm  fi  dica:  6  co.  xquantur  rj.  L-  4.  ce. 
p. T  3.  vel  5t.  1 44.idcm  cft  foluitur  (ic  diceii" 
do  :  IgitUI  6  co.xquantur  co.i^i.  4  p.  12.  igi- 
tur  6  co.  m.  co.  fc.  4.  xquantur  1  i.  diuid^ 
1 2.per  6-rh.R1.4  ic  quodexiYeft  valot  rei. 

Item  fi  dic.u  6  co.  xquantur  u>,  vli  10. 
OC.p*  104.  quaJra  6  co.fiunt  36"  ce.  quadra 
^t. V.fit  1  o  ce.  p.  104.  detrahe  10  ce  ex  36" 
cc.fiunt  26".  ce.  xqualia  104.6^  ce.  erit  4.^ 
^txftla  co.  videlicct  2. 

Ir.em  d  dicat  3.  ce.  xquanmr  i^t.  12.  co. 
igitur  quadra  fienc  9.  ce.  ce.  xqualia  12  co. 
igin)C  ichila  per  co.ficnt  9  cu.  xqualia  12, 
n  Jucad  vnum  cubum  crit  cu.  1.  xqimlis 
1  -f- igitur  res  valet  rl.cu.i  videlicetalis 
cer  diuide  ce.  per  co.exic  co.  nanc  muLtiplica 
in  cc.fii  cu.  reduc  ad  1  ce.fiet  1  ce  xqualis 
iy  1  -p  co.  igitur  cu.  xqualis  eft  1  eodein 
modo  fi  Jicaccu.  xquatur  ^t.  22. co.  diuide 
cu.per  co.exit  ce.  multiplica  ce.in  cu.fic  P. 
Rel.  &  Rt.  Rel.  P.  5  2.  eft  valor  rei  &  ita  Je 
aliis. 

nt.numeri  numerus  eft  ,  vt  1^..  lo.cftRi. 
10.  R;.  cenfuum  eft  co.  vt  Ri  7.  ce  eft  co. 
Rt.7-Ri.ce.  ce.  eftce.  veluti  Rt.  10.  ce.  ce.eft 
ce.fc.io.Ri.  co.  eft  quid  proportionaie  nam. 
fi  xquatur  numero  erit  valor  rei  diuifls  co. 
per  numerumquod  exiteft  pars  co.exemplu^ 
Rt.6.co.  zqualis  I2.diuide6'.  per  i2.exit^-. 

G    i  igiiar 
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igitur  -f  co.  asquatur  t$l.  600.  &  hic  eft  va-  co.dicemus  quod  valor  7.  co.  in  numero, 
lor  in  co.fi  vis  valorerri  in  numero  diuide  eftiji.  quadrara  cubicae  2401.  &  ell  Rt- 
numerum  per  co.  &  exiens  raulciplica  in     cu.49.  vel  breuius  cuba  &£.  cu.  7.  fit  7.  duc 


in  7.co.fic  49.  co.  aufer  co.  &  remanebit 
valor  ^t.7.co.  ^i.  cu.  49-  habesigitur  quod 
1  co.  valec&.  cu.  7.  &  quod  Rt.  7.  co.  valet 
Rt.cu.  49.  dic  igitur  iterum  per  regulam  9. 
SiRt.  au  eiferRi.  cu.  7-  «jujd  eitet  r>.  7-ca. 
duc  vt  prius  &  fiet  tandem  1  co.  valens^. 
de  io.per  4.exic  2  r-muliplica  2  v  in  1  o.  fic     quadrata  Rt.  cubica:  7.  cu.  vel  breuius  dic  i 


cundem  numerum  &  quod  exiceft  valor  rei 
Exemplum  Bt.«J.co.  acquantur  i2-diuide  12. 
per  6.exit  2.  multiplica  2.  in  i2.fit  14.  & 
24.eft  valor  rei.  Item  in  primo  modo  10. 
squatur  Rt.4-co.  diuide^.  per  10.  exit-7  & 
fe  4.c0.erit  ~  eo.  vel  fi  vis  in  numero  diui- 


15.  valor  rei.  Quod  fi  Rt.  co.  aequetur  ad 
co.  nulla  eft  dirferentia  ad  id  in  quo  Rt.  ce. 
aequiualet  cenfui  vtRt.  18.  co.  asquiualet 
5.  co.igitur  Rt.  18.  ccaequiualet  3.  ce.  reduc 
ad  vnum  fit  1 .  ce.  arqualis  Rt.  2.  ce.  fed^i. 
2.ce.per  praedi&a  eft  co.  Rt.  2.  igitur  ce.  va- 
kt  co.r>.  2.diuide  R:.  2.per  1.  exic  Rt.  2.  & 
hic  eft  valor  rei.  igitur  cenfus  valet  2.  fed 
quia  pofuimus  ce.  ex  co.  igitur  co.  valet  2. 
&  ita  Rt.  1 8.co.  eft  6.aequiualens  3.  co.  nam 
3  .in  2.  facit  6.  Quud  fi  Rt.  co.  xquiualeac 
ce.reduc  ad  1.  ce.&  eric  Rt.  co.  Rt.  cubica  ip- 
fius  numeri ,  veluti  1.  ce.aequaturRt.  7.  co. 
erit  ipfa  co.  r>.  cu  7.  in  numero,  &  ita  fi 
cu.  aequatur  Rt-  7.  co.ecit  valor  rei  r>.  Rel. 
Prima  7.  in  numero  ,  in  reliquis  fchifa  & 


co.valet  Rt.cu.7.&  r>.  7.  co.  valet  Rt.  eu.49. 
duc  Rt.  7.  co.  iri  fe  fit  7 •  co.  cuba  denomina- 
tionem  fit  7.  cu.cuius  Rt.  quadtata  eft  qua:~ 
fitum. 

Si  fuerint  duo  numeri  quorum  alterius 
qnadratum  in  reliquum  duclum  producac 
terminatum  numerum  :  femper  rs,.  cubica 
numeri  produ&i  ,  erit  fecuuda  quancicas 
uat  tertia  concinuae  proporcionalis  interduos 
primos  numeros  fecunda  fi  minor  numerus 
fuerit  in  fe  du&us  ,  deinde  produdtum  ia 
maiorem  tertia  autem  vbi  maior  numerus 
fuerit  in  fe  du&us  ,  deinde  produdiura  in 
minorem. 

Exemplum  .fint  2.  &  S.numeri  di6ti ;  &  t  ^ 
ducatur2.  infefic  4.   deinde  produdum 
quod  eft^.  in  alium  numerum  quod  eft 


habebis 

10     Declarauimus  autem  quod  fi  res  aequi-  8.  fit  32.  dico  quod       cubica  32-  e(t  «- 

ualet  r>.  co.  habebis  numerum  veluti  fi  1.  cunda  quantitas    proportionalis  poft  2. 

co.aequiualec  Rt.  4.  co.  erit  vc  1.  ce.  aequiua-  incer  2.  &  8.  ita  quod  inter  Rt.  cubicam 

leatfe.4.  ce.&funtco.fe.4-igiturco.  valct  3*- &  8.  caderet  alia  quantkas  in  con- 

^i.4.  igitur  cenfus  vaJec  4-&  quia  pofuimus  tinua  proportionalitate  ,  &  ipla  ellet  y.. 

quod  erat  co.  elfe  ce.  igitur  co.  valebit  4.  &  cu.  1 2  8.  eft  igitur     cu.  3  2  .fecunda  quan- 

1 .  co.  quod  eft  4.  «quiualet     4.  quod  eft  titas  proportionalis ,  quod  fi  quadrares  8 


16.  &  eft  4.  nunc  autem  cognito  valore 
co.in  numero  per  regulam  nonam  q^uod 
femper  cognofcitur  volo  fcire  valorem 
co.  in  co.  exemplum  diximus  quod  1.  ce. 
asquiualet  iji.  7.  co.  igitur  res  valet  cu- 
bicam  7.  volo  modo  fcire  y.  7.  co.  quid 
fit  in  nuraero  :  &  1.  co.  quid  valeac  in 


co. 
cu. 

ce.  cu. 


cu.  7. 
7 

49. 


7.  co. 
7.  co. 
343  cu, 
49 

16807  CU. 
1  ce.  cu. 

16807 
2401 

exit  iij^o^.diuidendumper  1  cu.& 
^i.  cu.  49.  ^i.cu.  7.  ^i-  qua.  7.  co. 

4*  7  7«  co' 

2401       49        343.  cu. 
j^.  cubica  49 

16807 .  cu« 
2401 

7.  cu. 


2  f  Ri.  cu.  32.  |  ^i.CU.    J28.  j  8- 

&  eft  quantias  maior  ,  fiet  64-duc  inmino- 
rem  qua;  eft  2.  fic  128.  eric   igitur  ^z.  cu- 
bica  1  28.  tertia  quantitas  propdrtionaiis 
continuae  inter  2.  &  8.  &  ita  in  omnibus, 
vnde  fi  quis  dicat  diuide  1  o.  in  duas  parte  s 
ex  quarum  vna  in  fe  multiplicata  ,  deinde 
in  aliam  fiat  32.  refpondebis  confiderando 
quantum  ex  illis  partibus  illa  qua  Sri  /fe 
multiplicatur  neceifarvo  eft  minor ,  &  hqc 
cognofces  ex  centefimacrigefirna  facunda  &c 
centefimatrigefima  tertia  regulis  quadra- 
gefimi  fecundi  capituli  dices  igitur  quod 
^i.32.  erit  fecunda  quantitas  continua?  pro- 
portionalis  inter  illas  partes  qu6d  fi  dixif- 
fet  quod   producerenc  144.  quia  maior 
numerus  in  fe  ducitur  ideo  dices  quod-  jp. 
cubica  144.  erit  tertia  quantitas  inter  illas 
pactes  ,  &eft  notabilis  regulavalde. 

Cum  fucrint  quatuor  quantitates  con-  1 ' 
tinuar  ptoportionales  :  erit  proportio  prima; 
ad  tertiam  veluti  proportio  primjE  ad  fe- 
cundam  duplicata  :  proportio  autem  prima; 
adquartam  erit  vt  primae  ad  fecundam  trl- 
plicata  proportio  etiam  prima?  ad  rertiam 
erit  ficut  quadrati  primae  ad  quadratum  ie- 
cundae  &  fimiliter  proportio  priraa;  adquar- 


^t.co.fac  per  regulam  ^.dicendo  fi  i.co.  va-  tam  erit  ficut  cubi  primsead  cubumfecun 

lec  ^t.cu.  7.  quid  valebic  ^t^.co.  quadra&  de  exemplum  finc  quancitates  illa;  1$.  g. 

cuba  omnes  terminos  fient  1  ce.cu.  p.  49.  4.  2.  proportio  16.  ad  4.  eft  quadru- 

p.  343.  cu.  duc  fecundum  in  tertium  fienc  pla&  haec  eft  ficut  16.  ad  8.  duphcara 

i68o7.cu.diuide  per  primum  quia  icu.efl  nam  duaeduplae  faciunt  qUadruplam ,  &  ta- 

7.igicurdiuifo  i(3  8o7.per  7.exit  24oi.huius  lisetiameritzj^.quadrati  prima^ad^.qua- 

igitur  ^t.  «ubica  quadiata,  eft  valorjjt.  7.  dratum  fecundx  nam  vtranque  quadrupla  eft 
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&fiimiita  pioportio  16.  ad  i.cft  ocrupla 
&c  hxc  efttwplicata  ad  proportionem  quae 
cit  i6  ad  S.narn  dupla  in  duplam  facit  qua- 
drupLun  ,  cx  quadrupla  in  dupla  facit  odu- 
plam,  &  iu  triphcaca  dupla  ,  producitur 
odupu&  fumhtrr  cubusdc  16.Sc  eft4o^. 
cft  octuplus  ad  cubum  de  8.  qui  eft  5  11. 
1  i     Si  fuamt  4.  quantitates  continux  pro- 
piotipalcs  &  cubnucris  aggregatum  fecundx 
&c  catix  ,  &  ipfum  cubum  diuifens  pcr  tri- 
plum  aggregati  fecundx  &  tcrcix  addito 
aggrcgato  primx  &  quatrx ,  &  exiens  dc- 
traxais  exquadrato  medietatis  aggregati 
fecundx  &  tertix  rcfidui      adita  diinidio 
aggrcgati  fccundx  &  tcrcix  refidui  Ri.  addita 
diroidio  aggregati  fecundx  &  tertix  oftendi 
tcrtiam  4u.u1tu.1ccm:  /:  dc  tn..h  ollcndit 
fccundam,  exemplum  fmt  8-  n.  r8.  &  17. 
quatuor  quantitates  continux  proportiona- 
ies,coniuncium  ex  fecunda  &  tcrtia  eft  30. 
cubus  cius  cft  17000.diu.dc  17  000.  pcr  tri- 
plu.n  aggregati  cx  fccunda  &  tcrtia  addico 
aggugato  primx  &  quattx ,  triplum  aggre- 
gaticx  lccundaot  tcrtiacft  90.  nam  30. 
ruit  aogrcgatum  fccundx  Sc  tcrtix  ,  adds 
igitur  ad  •;  .  agrcg.rcum  prima*  &  quartx  & 
cft  iS     tolimi  1 1  j.diuidc  jjooo.per  r  15. 
cxit  u^.quadradimidium  aggregati  fccun- 
dx  8t  tatix  &  fuit  aggrcgatum  jq.  dimi- 
dium  u.quadiMum  ij.clt  11$.  dctrahc 
a,6  pioucncumc*  115.  remai.cnt  9.  cuius 
*.qujr  4  i  addita  ad  ij.dimidium  aggrc- 
S  facti  1  g.tcnuinquantiutcm,  Bcdctra- 
cba  i,.iunancnc  u.  pro  fccunda  quan- 

(itacc.  d 
Hu  vifis  fcircquod  numcrus  co.ce.cu.lunt 
1  *  (cmpex  apudalgrbra  continuxptoportiona- 
|ia:&  idco  ciim  fucrint  capitula  talia  nume- 
(O*  co.  cc.xqualia  cu.vcl  numerus  ce.cn.  x- 
qualia  co.vcl  pumcrus  co.cu.xquaha  ce.  vcl 
co.ce.cxquaha  numao  vcl  numerusco.x- 
qualu  cc.cu.vcl  numcrus  ce-  xqualu  cu.  & 
co.vcl  numctus  cu.xqualu  ce.&  co.in  his  7. 
roodis  eft  ac  ii  dicacs  fuitt  ^.quantitatcs  con- 
nuux  propotionaics  &  tot  ex  primis  ccfccu- 
&  quaitn  xquantut  tot  cx  tcrtiis  &  ita 
tlc  alus.Sccu  .hoctales  quantitatcs  ita  func 
qaod  pwsoa  cft  fc.fctundx  &c  fccunda  tcrtix, 
&  tcicu  quattr  v  opottct  cntm  in  tahbus 
lempa  rcduccrc  ab  1  •  numerunvficut  cmm 
intarutiis  maiorcm  dcnominationem  ad 
vniuum  rcducimus,  ita  in  quaternariis  mi- 
noiemdcnonunationemli  igitur  quis  dicat 
cu.  1.  p.  j.ccxquantur  9-co.  p.  1 0.  numcro 
diccs  i"i:ui  rcduccndo  numcrum  a \  vnita- 
tcm  1  •  p-  ,T  co.  xquatui  1  cu.  p.,'^  cc.  &c  in 
hoc  admiutiordincmrcrumdccct  namcum 
ulu fmt  mcontinua  pcopof rionalitate, om- 
pii  quxlbo  quantumcumquc  improporti- 
onalis  icduatur  pcr  algcbra  ad  ftiam  pro- 
poitionahtatcmmiroartihcio,  ita  vc  pnus 
quxftio  improportionata  ad  proporiioncm, 
reducatur,dcindc  cx  prcportione  tar.dcm  ad 
notitum  ,  &c  hxc  cft  quam  yoluimus. 
Cum  fuermt  duo  numeri  iuncSki  primus 
J5  &c  lccundus  zqualcs  aggrcgaco  tcrcij  &C 
quatti:aitdiffcrcntia  primiad  tertium  vc- 
iuti  quarti  ad  fccundum  ,  atque  etiarn  dif- 
tactcntiaprimi  ad  quanum  vclutitcrtij  ad 
kcundum  difrcrcntia  etiam  primi  ad  fecu- 
Tm.ir. 


dum  eric  ctuantum  aggregatum  ambordm 
demrrtodupioipfius  fecundi  veluci  7.  &c  16. 
componunt  i7.item  3.  &  14.  componutic 
17.  dico  igicur  quod  dirrerenua  7.  ad  }.  cft 

primus  fecundus  aggtegatum 

7  ro  17 

tertius  quarcus  aggregatum 

3  l4  l~l 

veluti  1 4  ad  ro.  &  eft  4.  &c  limiliter  difFcr^  . 
rentia  7.  ad  1 4-  eft  veluti  3 .  ad  1  o.  &c  eft  7 . 
itcm  dittcrcntia  7.ad  10.  eftquantuiri  aggre- 
gacum  quod  eft  1 7 •  dcmpto  duplo iecundi  & 
cft  lo.nam  ;7.eft  j.minus  quam  ao.&  ita 
7.ell  j.minusquam  10.&  ita  10:  cft  tnams 
7  in  3.  c<  hoceft  tantum  quatum  aggrega- 
tum  quod  cft  i7.dempto  duplo  minoris 
quod  cft  14.  naiXi    diftcrcntia  Vtnnquc 

cft  c 
Stautc  inter  t.&i  5.  termmum  vnura  iic  Itj 

primus  fccundus  tertius 
a  JM-  1 

opcrare  multiplica  1.  ih  3-fic  6".  &  *^.6".efc 
tciminus  mcdius  in  continua  proportina- 
litate. 

Statue  iotet  1.  &  j.tres  terminos  m  con- 
tinua  propoctionalitate  piimo  ftatuc  ter- 
minum  pcr  prxcedcntcm  ,  &c  fient  z.  fy.  G. 

&  3.  dcindc  multiplica  terminum  medium 
in  vtrumquc  extremorum  ,  &  1^..  produ- 


primus  fecundus  tcrtius  qurtus  quitus 
2.  J  ^.i4- 1  ^l^J-t-  i  $• 

ftorum  ernnt  reliqui  duo  termini  \  daco 
igitur  iy.  6.  ita  i-fic  iy.  24-  &  iy-      *4-  eft 
fecundus  terminus  ,  &  GmiUter  multiplica  . 
\.  6.in  3.  n|i^.  J4-  &  "^^  *4-  eft^ar- 
tus  terniinus. 

Statue  inter  2.  &  i-  duos  terfemos  co- 
tinnua  piopoitionalitatc ,  quadra  2.  ht  4. 

primus  fecundus  tertius  quartus 
aji^.cu.i2.|i^.cu.i8.(  3 

duc  in  reliquum  quicft  3.  fitii.  & 
cubica  12.  eft  fccundus  terminus  quadra 
eti  un  3.  fit  9.  duc  in  rcliquum  terminum 
fic  18.  &       cubica  18.  cft  tcrtius  ter- 
minus. 

Statue  inter  i.&c  j.quinque  cerminos  con- 
timue  propomonales  ,  flatues  per  primum 
mpdum  terminumvnum  quod  erk      6.  & 

Piimus    Secundus    Tertius  Quatrns 
x  1  Ri.cu.^.qua.?^.  1  J$i.CU.IZ.  I  y..6. 
Quintus        Sextus  Septimus. 
^.cu.t8.  1    ^.cu.  ^i-quad  48^.1  3 

hic  eric  quartus  terminus,deindc  per  pro- 
ximura  modum  ftatueintcr  a.&  y..  6.  duos 
terminos  continux  proporcionales ,  atque 
pcreandcm  duos  inter  y..6.  &_  j.multiphca 
igitur  1.  infe  fic  4-  in  J^-  6.  fic  96.  lgi- 
tur  fy-  cubica  quadrat*£  $6.  eft  te- 
cundus  terminus  &  fimihter  quadra  t±-6. 
fit  6.multiplicaini.fitii.&  n.&^xu.ia. 

1  G    ^  erit 


t 


7  8     Liber  Vnicus.  Cap.  L I. 


crit  teruis  terminus  »  &  fimiliter  quadra 
Bt.  6.  fic  6.  duc  ia  3.  fit  i  8.  &  Rt.  cu.  18. 
cft  quintus  terminus :  6V  firniliter  quadra  3. 
fit  y.  duc  in  6.  fit  91.  quadrata  486'.  cu- 
ius  Rt.  cuba  eft  fextus  terminus, 

Statue  inter  2.  &  3.  quatuor  terminos 
continuae  proportionales  :  cuba  2.  fic8.  duc 
2.  in  3.  fit  6.  duc  6".  in  8.  fit  48.  &  ri. 
Rel.  P.48.  eft  fecundus  terminus  pro  quin- 
tocuba  3.  fic  27.  duc  2.  in  3.  fic  kJz.  8c 
Rt.  Rel  P.  162.  eft  terminus  quintus  pro 
tertio  autem  quadra  fecundum  terminum 
tc  in  tercio  modo  fecifti  circa  quod  noca 

Primus  Secundus 
2  1         Bt.  Rel.  P.  48, 

Tertius 
r>  cu.  ftt.  Rel.  P.  273248. 

Quartus 
Rt.cu.  ftt.Rel.  P.  12597 12. 
Quintus  Sextus. 
fti.Rel.  P.  16 z.  3 

quod  nil  aliud  eftquadrare  r/.  Rel.  Primam 
48.  quam  quadrare  48.  &  prouentus  Rt. 
Rel.  Prima  eft  quadratum  b>.  Rel.  prima? 
48.  &  itain  cubicis  ,  &  radicibus  radi- 
cum  :  &  aliis  furdis.  aut  denominationibus, 
quadra  igitur  48.fic  2  304.mulciplica  in  quin- 
tum  &eft  162.  fit  373248.  &  Rt.GubicaRi. 
Rel.  primae  huius  numeri  eft  cercius  :  pro 
quarto  multiplica  Rt.  Rel,  Primam  161.  in 
le4  &  fic  26244.  multiplica  in  fecundum 
terminumqui  eft  48.  fit  1259712,  &  Rt. 
cu.  Rt.  Rel.primae  huius  numerieft  terminus 
quartus. 

Poflunt  &  talia  inueniri  per  vnitatena, 
&  regulam.  vt  facit  Frater  Lucas.  item  per 
Algebra.  verum  difficilius&  periculofiushac 
enim  via  nihil  melius  poteft  inueniri. 
l^  Diuide  10.  per  3.  m.  Rt.  cu.  5.  haecnon 
poteft  folui  per  capitulum  diuifionis  furdo- 
rum  ,  fed  indiget  arce  &c  regula  generali 


10 


3.  |m.  ijt.  cu.  5.  [  Rt.  cu. 


3 


m. 


y..  cu.  5. 
Ri.  cu.  5. 


p.  Ri.CU 


m.  r>  cu.  25. 
m.  Ri.  cu. 


p.  p.  eu.  25. 
&eft74- 


p.  Ri-  c,u. 
10. 


5.  p.  Rt.  cu. 


30. 


p.  Bl. 

7  - 


CU.  50OO.  6.  Ifi.  CU.  5) 2  5  — 
1  i»«4e 


4  77  p.  Bi-  CU.  12. 


P.  ft*. 


CU.  2. 


tali  inuenias  tertium  terminum  in  continua 
proportionalitatc  3.  &  Rt.  cu.  5.  &  hoc 
fic  per  praecedentcm  »  quadra  Rt.  cu.5.  fit 
Rc.  cu.  25.  diuide  per  3.  &  quia  25.  eft  cu- 
bus  cuba  3.  ffc  27.  diuide  25.  per  27.  exic 
.  &  huius  Rt.  cuba  eft  tertius  terminus. 
quo  inuento  mulciplica  diuidendum  &  eft 
10.  &  diuiforem  &  eft  3.  ih.  ^t.  cu.  5.  in 
tecifum  diuiforis  &  eft  3.  p.  Rt.  cu.  5.  addi- 
to.  proportionali  &  eft  Rt.  cu.  *f .  multiplica 
igitur  3.  m.  Bt.cu.  5.  in  3,  p.  Bt.  cu.  j.  p.Bi. 


cu.fj,  &  fic  9.  m.  Rt.  cu.  25.  p.  Rt-  cu.  25. 
m.  Rf.  cu.  fed  b-.,  Cu.  2  5.  p.  &  m.  nihil 
faciunt  ,  igitur  pioduc-tum  erit  9.  rh.  Rt. 
cu.  ^3.  hoc  aucem  neceftario  femper  habe- 
bic  ftt.  cu.  &c  eft  1  -f  detrahe  ex  9.  lemanet 
diuifor  7  -f.  multiplico  etiavn  10.  in  3.  p. 
Ri.cu.^.p.  Rd.  cu.  ^-f  cV  fit  produaum  30.  p= 
ri  .cu  .5000.  p.Rd.  cu  925  7f  diuidc  Ivocper 
7.  -f  cubando  7  -f  fic  —  .  diuideiguvif  30. 
per  7.  -f  exit  4.  diuide  Ri.  cu.  5000.  per 
ri.  cu.  -ff  exit  Ri.  cu.  1 2.  diuidc  etiam 
ri.  cu.  915.  .  per  Ri.  cu.  exit  Rt.  cu. 
2^*'—.  erit  igitur  proueiitus  diuifionis  faclse 
de  10.  per  5.  m.  fy.  cu  5.  Ijoc  totum  4.  ^  p. 
Ri.  cu.  1  2.  -*J£-p.  cu.  2  -?j?t-  &  hancre- 
gulam  habui  a  Magiftio  Gabriele  de  Araoo- 
ribus  Arithmeticam  Mediolani  publice  do 
cente. 

Cum  prouencrit  aequatio  irr  qua  fitradix 
numeri  quadrata  vel  cubica  ,  vcl  RiRi.  non 
impediet  te  ab  aequacione  fiue  fit  adiiuic^iis 
numerus  fiue  non. 

Item  nihilimpeditRi.  quadratacenfuumji 
nec  cenfuum  cenfus ,  quia  Ri.quadrata:  cen- 
fuum  funt  co.  numcro  Ri.  numeri  cenfuum 
veluti^i.  6.  ce.  func  co.  numero  Ri.  G.  ideft 
accipere  toc  co.  quancus  eft  numerus  Rt. 
&  fimiliter  ri.  9.  ce  funt  co.  numero  r*.  9. 
ideft  co.3.  Icem  Rt.  cenfus  cenfusfunc  ceufus 
numero  Rt.  cenfus  cenfus  veluti  ri.  i  o.  cen- 
fus  cenfus  numeroRt.  10.  Ec  fimiHcer  RtRt. 
cenfus  cenfus  veluti  r^.  10.  cenfus  cenfus 
funt  co.  numero  Rt.  Ri.  10.  &  fimiliter  Ri. 
cubica  cuborum  nihil  impedic :  quia  talis 
»i.  eft  co.  numero  ri.  cubicae  numeri  cubo- 
rum  :  veluti  Rt.  cubica  decdm  cuborum  eft 
co.  numero  Rt.  cubicas  10,  in  omnibus  igi- 
tur  his  eft  folucio  non  habens  impedimen- 
tum.  Exemplum  cenfus  &  tres  numeri 
jcquantur  duabus  Rt.  cubicis  o£to  cuborum 
eft  ac  fi  diceres  cenfus  &  tres  numeriaequan- 
tur  toc  co.  quot  funt  dua?  Radices  cubic^ 
de  8.  diuide  igitur  duas  de  8-  per  (  Rancor) 
&  fic  vna  Rt.  cubica  de  8.  mulciplica  eam 
in  fe  Sc  fit  vna  ri-  cabica  64.  a  qua  decrahe 
numcrum  qui  eft  3.  6c  fit  R>  eubica  64. 
rh.  3.  hoc  cocum  adde  dimidio  radicum  $c 
eft  vna  Rt.  cubica  de  8.  &  fiec  vaior  rei  vna 
Ri.  cubica  de  8.  p.  Rt.  cubiea  64.  m.  3.  & 
ita  res  valec  3.  Ec  nota  quod  cum  multi- 
plicas  duas  iji.  cubicas  de  10.  in  fe  iiunt  4. 
Ri.  cubicas  de  100.  quadrando  vtrumque 
estremum. 

Itemnocaquod  4.  Ri.  cubicaede  looifunt 
Rt.  cubica  ^400.  quod  inuenitur  cubando 
4.  fit  6jf.  deinde  multiplicando  64.  in  ioo- 
fit  6400, 

Rt.  autem  quadrata  vel  cubica  de  la  co. 
Item  Rt.  cubica  cenfus.  Item  r>  quadrata 
cuberum.  Icem  Rt.  cubica  cenfuum  cenfus 
impediunt  squationem  quin  fuerit  in  plu- 
ribus  terminis  quam  duobus.  Exceptis  qui- 
bufdam  cafibus  inferius  dicendis1. 

Quando  cubi »  &  Ri.quadrato  cuborum, 
fcquantur  numero,  auc  cubi  &  numerns, 
R?.  quadratae  cuborum.  auc  Ri.  quadrata  cu- 
borum  ,  &  numems ,  «quantur  cubis.  tunc 
capitula  hxc  habefit  folucionem.  in  omni- 
Bus  his.  poneRt.  cuborum  exvnapart«,& 
&  cubos  Sc  numerum  ex  aiia  ,  <k  quadra 

vtramque 
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vtramque  partcm  pcr  fe  ,  &  ficnt  cubi 
xquales  ce.  cu.  p.  numero. 

Exetnplurn  Rt.  5.  cu.  p.  r.  xquantur  $6. 
diccs  igitur  cranfponendo  Rt.  3 .  cu.  in  fe  fit 
3.  cu  mdlciplica  ,'6.  m.  1.  cu.  in  fe  lic  1 
ccnluscu.  p.  nyC  rh.  72.  cu  xqua  partes 
rienc  t  cenfus  cu.  p.  1191'».  xqualia  75.  cu. 
iequac  capitaltim  de  compoficorum  dimi- 
diando  7J.CU.  fit  57.  -f-  multiplica  in  fe  fic 
j  406.  7-  dctrahe  1 1 9  6 .remanent  1 1  o.-^-.cu- 
ius  accipc  ri.  qux  eft  10  -p  &  eam  fubtra- 
he  veluci  adde  ad  57  -7-  fit  17.  vel  49.  & 
cubica  17.  eft  valor  rci.  vel  Rt.  cubica  47. 
nam  vcroque  vcrificatur  ,  &  ica  irl  teliquis 
duobus  cafibus. 

Eft  &  alia  exceptio  quin  Rt.  cubo- 
rum,  &  ccnfus ,  xquatur  rebus,  vel  Ri.  cu- 
borum ,  &  res,  xquancurceniibus :  vel  cen- 
ius  i  &  tes  ,  xquancur  r>  cuborum.  curic 
fchifando  eflct  ac  fi  dicercs  rcs  &  nume- 
tasxquamur  fc.Cinfuum.&iimiliter  poreft 
folui  alio  modo  ponendo  Ri-  cuborurrt  cx 
vna  partc  ,  3:  cenfus  &  co.  Cx  alia :  &  fierit 
cubi  xquales  ccnfibus  ,  &  rcbus :  &  ldeo 
ichifando  habcbis  Xquationem. 

Ahquando  etum  vitati  vna  mulciplica- 
*  1  cii-nc  alfcquimur  xquationem.  Exemplum 
quidam  lulic  in  naraiitlis  fcflis  &  prima 
dic  hicTatus  eft  tot  pccumas  quot  habebat 
fccunda  autem  «Uc  lucratu*  eft  Radiccm  cius 
quod  habuerat  ptima  die  &  duos  aureos  plus 
teitia  autcm  die  lucratus  cft  tantum  quan- 
tum  fuic  quod  producitur  ex  pecuniis  pti- 
mx  &  fccund*  diei.  Ec  cum  numeraiTet 
pecunias  primx  fecundx  &  cercix  drei  iriire- 
nit  fe  habcre  aureos  ^^.qaxritur  igitor  quot 
aureos  habuit  in  prtma  die.  pone  igitur  quod 
rubuent  prima  die^-  cenfus  igicur  fecundi 
dic  habebat  1  cenfiis  quod  eftduplum  elus 
Sc  cunc  lucratus  eit  radicem  eius  p.  i.  igitur 
luciacus  eft  1 .  co-  p-  2.  In  vercia  autem  die  fi 
multiplicare.s  » .  cenfus  p.  1  .  co.  p.  2.  in  fe  & 
aidcrcsproduccoipfam  radiCem.fierct  totum 
autei49,fed  talis  multipHcationon  rcciperct 
xquationcm  dices  igitur  ft  *.  cenfus  p.  1 .  co. 
p".  i.  Cum  HuS  cjuadf Jto  ,  xquantur  49. 
igitur  1  ccnfus  p.  j.  co.  p.  i.  xquabuntur 
tali  numero  qui  in  ic  multiplicatus  acque 
multiplrcationi  .idditus  f&ciat  49-crgofecun- 
dam  politionem  &  d<c  »  cenfus  p.  i.co. 
xquancur  49.  igirur  per  capitulum  ipfaco. 
valct  R?.  49.  -f  iti.  -J-  habcs  igitur  quod  1. 
cenfus  p.  1  co.  m  ,  1.  arquantur  ri.  49.  -j-. 
m.  -| .  auate  1 .  ccnfus  p.  1  co.  a:quabuncur 
j^.  49  —  m.  1  -f .  igitiu  pcrCapitulum  iterum 
diuides  1  co.  &  fiec  [ .  quadra  &  fit  adde 
ad  iidicem  ligatam  49.  ~.  rn.  1.  ~.  fit  B.t. 
49.  -.Cuius  accipe  Ri.  Sc  erit  fy.  Rt.  V.  li- 
gatx  49.  j.  m,  i.      a  qua  aetrahe-f  pro 
dunidio  Radicum  cnc  valor  rci  Riiji.  V.  L. 
49.  -J-       1  7  ifi'  L  t'  &  qaia  pofuimus 
quod  haberct  f  cenfus  priir.a  die  mulcipli- 
cabimius  RtRt.  V.  L-49  7-  m.  1.  -f  m.  L  -f-. 
Ec  produfti  meJiecas  efl  quancicas  areorum 
quos  habuic  prima  die. 
21     Eft  &:  aliud  gcnusradicum  dequibus  non 
mcminimus  anno  ob  difficutatem  earum 
8c  'vocantur  radices  proniae  ,  &  funt  tres 
rftinor  media:&  maior&:  minor  eft  quin 
aliquis  numerus  in  fe  ductus  deinde  additus 


prddacit  alium  numerum  ,  veluti  z.  ell  r*. 
pronica  minorde<5.&  ^.de  ii.  &4.de  20. 
&c  j.de  jo.&  d.de  41. 

Pronicamedia  ett  cum  aliquis  numerus  in 
fe  cubica.*  ducicur  deinde  additurRi.ipfa,Cunc 
aggregati  illius  primus  numerus  cft  Rt. 

Pronica  media  :  veluti  a.  eft  r^.  pronica 
10. &  j.de  10.  &  4-de68.&  J.de  1  ^o.&ita 
dealiis,  nam  j.in  fe  cubicx  duclus  pioducit 
1  z  j  &  additis  j.fiunt  1  50. 

Pronicamaioreftcum  numerus  aliquis  in 
fe  ductur  :  &  produtto  addicur  Ri.  numeri 
nuiltiplicaci :  &  hoc  modo  dicemus  quod  z. 
elt  ^i.  ptonica  i8.&  3-de  84-&  4-^e  ^ 
ica  de  aliis  ,  in  prima  autem  numerus  a?qua- 
tur  i.ce.p.  1.  co. in  fecunda  numerus  aequa- 
tur  1.  cu.  p.i.co.in  tertia  autem  numerus  ae- 
quacur  1  ce.  ce.p.i.co. 

Diferentiacubi  a  cubo  quorum  vnitas  eft  % . 
diffcremia  fic  cognofcitur  ,  muiciplica  ^,. 
vnius  pci  Ri.alcerius  ,  &  produetum  cripla, 
&  adde  vnitatcm  &  ha;c  eft  dirTerencia  , 
Exemplum  cubus  2.eft8.  volo  fcire  cubum 
j.duco  2.in  ?.fic  6-  ilt  1  8-adde  1.  fit  19.  & 
ha?c  eft  dirlrentia  igitur  dicemus  quod  cu- 
bus  j.eft  27  nam  8.  &  19-  faciunta^.  & 
ica  cubus  %i.a\.  to.p.  1.  eft  ex  hac  Ri.  cu« 
1700.  p.^i-  cu.  270  p.  1.  Pvadicis  auccm  cu^ 
bioe  iccubus  eft  10.  igitur  cubus  Rt.  cu. 

lC.p-I.cft  1  I.  p.-Rj.CU.270C.p. CU.  270. 

fed  per  aliam  viam  cubus  Ri-cu.  lo.p. i.eft 
I  I.p.Ri.CU.8oo  p.^i.CU.8o.  p.Rt-  cu.  ioo.  p. 
^i.cu.io.igitur  diccmus  quod  ^t.cu.27oo.p. 
Ri.cu.270.eft  tantuin  quantum  R^.  cu.  8oo» 
p.Rt.CU-  8o.p-Rt.Oi.  10. 

RegttU  de  Modo. 

Eft  etiam  regula  de  Modoa  meappellata,  64 
quoniarr;  ex  ipia  hebentur  regula^  infinita; 
in  rebus  maxtfnc  mercantiiibus  ,  &  potes 
replcre  librum  ex  ipfis  in  vno  menfe  diuer- 
farum  opcrationum  ,  qux  omnes  rcguite  di- 
ucrfx  vidVbuncur  :  &ica  Fracer  Lucas,  Bor- 
gias  ,  Forcunacus ,  fecerunc  libros  proNeo- 
tericis  inftruendis  ,  &  ita  tu  Ie£tor  poteiis 
quotidie  nouas  regulas  &  iniifitatas  fabri- 
care. 

Modus  eft  talis  lolue  quaeftioriem  quam- 
uis  per  algebra  deinde  detrahe  Ia  co.  & 
feruaoperationes  eafdcm  in  terminis  fuis,& 
erit  rcgula  generalis. 

Excmplum  brachia  panni  viridis  7.&bra- 
chia.j  nigri,  valcnt  libras  72.  acqueeodem 
pretio  brachia  1.  panni  viridis  ,  &  brachia 
^.panninigri  valentiibras  5 2 . qusritui pre- 
tium  vtriufque  folue  pcr  la  co.  hoc  modo, 
pone  quod  brachium  primi  panni  viridis 
valeat  1.  co.  igitur  7.  bractiia  valenc  7,  co. 
igtcur  j.brachia  panni  nigrivalent  refiduum 
quod  eft  71.  m.  7.  co.  diuideper  3.  brachia 
panni  nigri  exit  valor  1  .brachij  panni  nigri 
24.  lib.  rh.  2-  -7  multipltca  per  brachia  4. 
panni  nigri  fecundx  poficionis  fiec  valot 
panni  nigri  libros  9$.  m.  9.  -r  co.&c  quia  1. 
btac.  panni  viridis  valet  i.co.igitur  2-  bra- 
chia  valent  2.co.igiturbrachia  2.  paririi  vi- 
ridis  &  4-nigri  valent  g6.1ibras  m.  7.7- eo. 
quare  com  valeant  lib.52.  eruntlib.  9c>.m. 
9  y  co.sequales  lib.jz.deme  ^a.ex  96.  fierit: 
G   4  44'^ 


8o      Liber  Vnicus.  Cap.  L I. 


44.Sc  totlibras  valent  7  £  co.  quare  res  va- 
let  6.  &  quia  quannus  viridis  pofituseft  va- 


Viride 

7 
2 

7  co. 


Nigvum 

5.  lib.  72. 
4.  lib.  62. 


7i- 
3 


m.  7  co. 


24.  m.  2  —  co. 
4 


5><J. 


.m. 


•co. 
co. 


96.  m.  6"  7-  co. 
52 


44.  m. 

1 

7t 


co. 


lere  i.co.  pro  brachio  ,  erit  precium  1 .  bra- 
chij  panni  viridis  lib.tS.&;  quia  erant  7.  bra- 
chia  valebant  Iib.4z.5c  quia  brachia  7-viri- 
dis  &  j.nigri  valebant  72.1ib.igiturbrachia 
3.nigri  valent  refiduum  de  82.dc  funt  librx 
jo.quare  i.brachium  panni  nigri  valetlib. 
icigitur  pannus  viridisvalet  lib.6.8c niger. 
lib.i  o.pro  brachio. 


Viridis 
bra.  7 
bra 


2. 


bra.  3. 
bra.  4. 


Niger. 


lib. 
lib. 


7i- 
52. 


.  .  7    :U'"  . 

7*- 

5 

;> 

/  1 

2T 

24. 

4 

4 

97- 

1 

7T  . 

44. 

Reduc  modo  ad  regnlam  ,    &  dices  , 
in  talibus  diuide  quantitatem  brachii  pan- 
ni  maiorem  ,   &  pecunias  icorfum ,  per 
quantitatem  panni  minorem  ,  videlicet  di- 
uide  72.  &  7.  per  3.  exeunt  24  Sc  2.  — :  5c 
hafc  multiplica  pernumerum  panni  eiufdem 
generis  in  fecunda  pofitione  Sc  fuit  4.1SC 
fiunt  96.       ~.  detrahe  numerum  alterius 
panni  Sceft  2.exprodu6lo  brachiorum  &eft 
9.  4-  &  hbras  52.  ex  libris  vltimo  produ- 
dtis  5c  funt  96.  remariebunt  brachia  7— ex 
parte  brachiorum  ,  ck  lib.  44.  ex  parte  li- 
brarum :  diuide  lib.  44.  per  bracliia  7  —  exi- 
bunt  lib.  6.  piobiachio  :  &  tantim?  valebit 
1.  brachium  panni  plurium  brachiorum 
ideft  panni  Yindes  ,  &  in  fimilibus  cafibus 
habes  regulam  pulcram  generalem  Sc  ita 
infinitas  eonficere  potes 

Et  regula  per  quam  extrahuntur  omnes 


Velutum. 

5  

4 

1  -y 
4 

7T- 


Rafum. 
—  3  — 
7 


Valor 


8 

*3~ 


Duc. 
— 18. 

24. 
6. 
42- 

24 
-_i8. 

Veluti 


Diuide  iS.per  7—  exeunt  2  §5  valor 
veluti. 

Ex  vndecima  5c  d,uodecima  regulis  vige- 
gefimifecundi  Capituli  liquec ,  quod  cum 
diuiferis  1.  cu.  p.  1.  per  1  co.  p.  1.  exic  1 
cenfusp.  i.m.  i.co.  Item  cumdiuiferis  1. 
cu.  m.  i.per  1  co  m.  1.  exic  1.  cenfus  p.  1. 
co.  p.  1.  Ex  decimafexta  autem  regnla  hu- 
ius  capituli  liquet ,  quod  cum  diuiferis  r. 
cu.  p.  8.  per  1  co.  p.  cu.  8.  exibic  1  cen- 
fusm.  co.  ^i.  cu.  8.  p.  cu.  64.  in  nume- 
ro  3c  ita  fi  diuideres  1  cu.  p.  7.  exibit  diui- 
for  1  co.  p.  ^i.  cu.  7.  5c  fa&adiuifione  exibic 
1  cenfus  m.  y..  cu.  7.  p.  m-  cu.  49.  in  nume- 
ro.  Et  ita  fi  diuiferis  1  cu.  m.  8.  per  1  co. 
m.  ^t.cu.  8.  exibit  1  cenfus  p.  co.  iji.  cu.  8. 
p.^.cu.  64.  in  numero.  &  modus  eft  talis 
volo  diuidere  1  cu.  p.  8.  per  1  co.  p.  jje.  cu. 
8.  dico  ,  quod  exibit  1 .  ce.  m.  co.  y..  cu  8. 
p.  ^,.  cu-  64.  in  numero^iuido  primo  1.  cu. 
per  1  co.  exit  1  cenfus  deinde  multiplico  per 
modum  diuifionis  integrorum  1 .  cenfus  in 
1.  co.  p.  ^i.  cu.  8.  fit  1  cu.  p.  ^i.  cu.  8.  cen- 
fus  cu.  detraho  ex  diuidendo  remanent  m. 
m.  cu.  8.  cenfus  cenfus  cu.  p.  8.  hdc  diuido 
etiam  per  iVcp.  diuiforis  exit  m.  cu.  8. 
cu.  &  eft  m.  co.  y..  cu  8.  multiplico  m.  co. 
$i.cu.  8.  in  diuiforem  fit  m.  $i.  cu.  8.  cen- 
ius  cu.  m.  co.  ^i.  cu.  C 4.  detraho  ex  m.  ^i. 
cu.  8.  cenfus  cu.  p.  8.  remanent  p.  co  ^t. 

p.  co.  iji.  cu.  ^4  p.  8. 

m.  jji.  cu.  8.  cenfus  cu.  p.  8. 
1  cu.  p.  8. 

1  co.  p,    — —cu.  8- 


1  ce. 
1  cu. 


m.  co:  m.  cu.  8.  p.  ^i.  cu.  64. 

p.^i.cu.  8,  cenfus  cu.  m.co.iji.cu.64. 
p.  co.  ^i.  ca.  64.  p.  8. 


cu.  64.  p.  8.  8c  hoc  eft  quia  m.  detracHum 
a  p.  remanet  p.  igitur  diuido  co.  cu.  6 4. 
per  1.  co.  exit  ^i.  cu  64,  duco  y..  ciu  64.  in 
diuiforem  exit  co.  t$l.  cu.  64,  p.  8.  detraho 
ex  fuprapefito  refiduo  nihil  remanet. 

Si  quis  igitur  dicat  per  quid  debeo  diui- 
dere  1  cu.  p.  7.  dico  diuide  per  1  co.  p.  fy. 
cu.  7.  fi  dicat  per  quid  debeo  diuidere  1.  cu. 
m.  5.  dico  diuideper  1  co.  m.  ^i.  cu.  5.  fi 
dicat  diuidendo 


1  cu.  p.  7.  per  1  co.p.  i^.  cu. 
7.  quid  exibit  dico  iemper  quarre  inter  1. 
hae  reguJas  ex  fuperioribus  capitulis,  voca-     nuvnerum  cubi  &  7.  nurorrum  plus  auc  mi- 
tur  regula  de  modo  nobilis  fupra  omnes  re-     nus  duas  quantitates  continux  proportio. 


gulas. 

Exemplum  aliud  vides  hic  abreuiatum 
&  facile  diuide  5.  &  1  8.  per  3.  &  exeunt 
2  —  Sc  6.  multiplica  per  7.  fiunt  1 1  —  ik 
4jl.  detrahe  numeros  fuperiores  qui  func 
4.  &  24.  in  dircfto  fiunc  7  —  &  iS> 


nales  per  decimam  fextam  regulam  &:  erunt 
^i.  cu.  7.  &  iji.  cu  49.  fi  igitur  diuidis  per 
1  co.  p.  iji.  cu.  7.  exibit  1  cenfusm.  co. 
^i.  cu.  7.  p.  ^i.  cu.  49.  quod  fi  diuidis  1  cu. 
m.  7.  per  1 .  co.  m-  ^i.  cu.  7.  exibit  1.  cenfus 
p.  co.'^i.  cu.  7.  p.  ^t.  cu.  49. 

Ex 
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6  Ex  hacfcquicur  in  duobus  capicuiis  Aigc- 
brx  qnx  func  cubus  bc  numcrus  xquaha  co. 
Item  cu.  xqualts  co.  &  nu.  quociens  ipfa: 
res  fuennc  i  •  p.quam  nu.  auc  duplum  rerum 
ilc  8-  p.  quam  nu.  aut  tripium  rerum  fic  27. 
p.  quam  nu.  aut  quadruplum  rerumfit  64. 
p.  quam  nu.  Sc  iudeinccps  res  multiplicatx 
pcr  aliqucm  nu.  cxcedant  ipfum  nu.in  cubo 
nunieii.  inulciplicantis  veluti  (i  raulciplica- 
uerunus  pcr  j.  exceilus  fit  in  17.  &  li  per 
4.  in  64.  &  fi  per  5.  in  1 25.  Et  ita  de  atiis 
auc  etiam  fi  econuerso  ,  videlicec  quod  rcs 
duplicatx  Sc  additx  numero  facianc  8.  auc 
triplicatxoc  additx  numero  facianc  17.  auc 
quadruplicarx  6V  additxnumero  faciant  64; 
in  his  omnibus  caiibus  fcmpcr  rcducemus 
rem  ad  capitulum  notum  hoc  modo. 

Si  rcs  Sc  nu.  xquantur  cubis  rcduccmus 
omnia  ad  vnum  cubum  dcinde  detrahemus 
rcs  a  numero  ii  res  linc  1  p.  quam  nu.  auc 
detrahcmus  duplum  rerum  a  numero  fi  du- 
plum  rerum  ilt  8.p.  quamnu.  Ec  ica  detri- 
yloSc  alus  dcindc  ponemus  rcs  cnm  nume- 
ro  detucto  per  viamp.  Sc  redduum  adiun- 
gemus  cubo  Sc  erunt  xqualia  Sc  habcbunC 
communem  dmilorcm  1  co.  p.  j^.  cu.  numeri 
sdditi  adcubum  ,  &  cx  vna  parteexibunc 
ccnlus  co.  Sc  nu.  Sc  cx  alia  nu.  Vndc  xqua- 
Cio  eut  manifcfta. 

Exempium  iu  t ,  t.  cu ,  xquales  14.  co 
p.  n  1 .  Rcduco  ad  1.  cu.  fit  1 .  cu.  xqualis  8. 
ca  p.  7.  nu.  Sc  quu  8.  excedit  7.  iri  1 .  de- 
tiraho  S.ei  7.  r-nunet  1.  addo  aJ  1  .cu.  fic 
i.  cn.p.  1  addo  1.  ad  7.  fic  8  fic  ergo  1.  cu- 
p.  1  •  xqualis  ad  S  co.  p,  8.  Vcl  aliter  Sc  fa- 
ciliui  tramfer  numcium  quieft  7.  adcubum 
diccs  igitur  il  8.  co  p.  7.  xquantur  ad  1 .  cu. 
iguur  1.  cu.  m-  7-  xquatur  ad  8.  co.  adde 
\  uique  1 1111  8.  pro  numcro  Sc  fient  S.  co. 
j.  It  xquaJcs  ad  1.  cu.  p.  i.diuide  igitur  1. 
cu.  j>.  1.  pct  1  .co.  p.  i.&t  exit  1  ccnfus  rh. 
1  c".  j">.  i.diuide  8  co.  p.  8-  per  1  co.  p.  1. 
olt  8.  igicur  1.  ccnfus  p.  1.  m.  1 .  co.  xqua- 
tur  8.  igitut  t .  cenlus  p.  r ,  m.  i.co.xqua- 
tut  8.  igituc  1.  ccnlus  xquatur  ad  1 .  co.  p. 
7.  iptm  rcs  valet  per  capitulum  4"  p> 

Aliud  exemplum  ,  finc  cubs  3.  xquales 
1 J.  co. p.  6.  reduc  ad  voum  cubum ,  cric  igi- 
tur  1 .  cu.  cqualis  5.C0.  p.  2.  Sc  quia  duplum 
5.  ct\  10. 6c  1  o.  cxccdic  a.  qui  clt  numerus 
111  S.  dicemus  igicur  cransfercndx  fi  1.  cu. 
xquatur  ad  5  cx>.  p.  2.  igitur.i  cu.  m.  z. 
quatur  j  co.  dupla  t.  fic  10. adde  vtiiquc 
pam  fic  1.  cu.  p.  8.  xqualis  ad  5.  co..  p.  10. 
mucnias  communem  diuiforcm  per  prx- 
ccdcntem  qui  crit  1  co.  p.  1.  quia  2.  elt 
k  cubica  dc  8.  diuidc  1  cu.  p.  8  pcr  1.  co. 
p.  X.  exit  1  cenfus  m.i  co.p.^.pcr  vigelimam 
qunuam  tcgulam  diuide  y.  co  j>.  10.  per  1. 
co  p.  1.  exit  J.  igitur  1  ccnius  p.  4.  xquatur 
ad  2  co.  p.  f .  iguur  1  cenfus  xquatut  2.  co. 
p.  1.  igicur  res  valet  i.p.  ^t.  2. 

Si  veid  3.  cu  xquantur  15  co.  p.  J6". 
tunc  rciuc  ad  1 .  cu.  Sc  fiec  1  cti  xqualis  5. 
co.  p.  1 1.  criplica  j.  fic  1 5.  adde  ad  12.  fit 
27«  cum  igitur  17  fic  cubus  dc  j.  eric  27. 
cubus  quxlicus  &  3.  cubica  27.  res  qux- 
lita. 

Cum  vero  c  ubus  Sc  numerus  fuerint  xqua- 
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lia  rebus  vtpote  3.  cu.  p.  2I.  func^qualia 
24.  co.  reduc  ad  1.  cu.  &  fic  l.cu.p.jxquz- 
lis  8  co.  &  quia  difrerenEia  eA  1.  detra^es  8* 
numerum  rerum  ex  vcraque  parte  &  fot  1. 
cu.  rh.  i.xqualis  8  co.m.  8.  quare  corritau- 
nis  diuifoi  eiit  1  co.  m.  1.  diuifoigitur  1  cu. 
rfi.  1.  per  1  co.  m.  1.  exibic  1  cenfus  p.  u 
co.  p.  1.  diuiioetiam  8  co.  m.  8.  per  1.  co* 
m.  1.  exibunt  8.  igitur  1  ceniusp.  1  co.  p. 
1 ,  .rquantur  8.  igitur  1  cenftis  p.  1.  co. 
xquantur  7.  quare  per  capitulum  Algebrae 
(necro)  res  valcbic  y..  7.  -^-rri.^- 

Aliud  excmplum  ,  (inc  cubi  3  .p.^.aqua- 
les  1 5  co.  igitur  t.  cu.  p.  2.  xquabitur  5.  co 
rjduccndo  ad  1.  cu.  dupla  igitur  5.  nume- 
rum  de  le  co.  fit  10.  denahe  10.  ex  vtraquc 
parce  trx  1  cu.  m.  8.  xqualis  5.  co.  m.  10. 
igitur  communis  diuilor  eft  1  co.  m.  2.  di- 
uide  1.  cu.  m.  S.per  1  co.  m.  2.  exit  1  cen- 
fus  p.  z.  co  p.  4-  diuide  5  co.  m.  10.  per  1. 
co.  m.  i.  exic  5.  igitur  1.  cenfus  p.  1  co.  p. 
4.  xquatur  5.  quare  1  cenfusp.  a.co.  xqua* 
cur  1  igitur  rcs  valec  2.  m.  1.  cuius  cii- 
bus  ef t  p^.  jo.  m.  7.igicur  1  cu.  p.  2.eft 
50.  m.  5.  Ec  tantum  funt  co.  5.  nam  5.  in 
^i.  2.  m.  1.  facit  p/.  50.  m.  5.  verificatur 
ctiam  vbi  res  fin  1.  &  cubus  &  ficut  &  in 
(Rancorjcltduplex  xquatio. 

Ell  ctiam  aiiud  genus  a?quationis  &  eft  1 
vc  1  cu.  p  -•  00.  arquetur  4.  cenfusp.  4.6C 
tunc  tranifcrendo  vnicaLcni  fiec  i.cu.  p.  7. 
co.  m.  1  xqualis  4  cenlus  p.  3.  quare  4.. 
cenlus  p.  3.  m.  7  co.  xquabitur  1  cu.  m.  1. 
igitur  dimfis  paitibus  per  1  co.  m  1.  fienc 
1  cenfus  p.  I.  co.  p.  I.  xqualia  4  co.m.  3. 
quare  1  cenfus  p.^.a^quabktu:  j  co.  Ec  itares 
eft  in  capitulo. 

Ec  fimilitei  fi  ponatur  1  cu.  p.  1.  co  p.  2. 
Ti|iulis  4.  ccnfus reduces  1.  cu.*ad  m.  1.  & 
ficc  1.  cu.  m.  1.  xqualis  4  cenfus  m.  1.  co. 
m.  i,.  quo  diuifo  per  1  co.  m.  1.  exibunt  4 
co.  p.  j^equales  1.  cenfus  p.  1  co.  p.  1.  qua- 
icciic  1  ccnfus  xqual's  3  co.  p.i.  &  erit  in 
capicnlo  minore  compohtorum. 

Et  (imiliter  fi  fuennt  7  co.  m.  3.  xquales 
aJ  1 .  cu.  p.  3  cenfus  reducendo  ad  1.  cu.  m 
1 .  ficc  1.  cu.  ra.I.  xqualis  7.  co.  m.  3.  cen- 
fusra.  4.  quarediuifo  pcr  1  co.  rh.  t.  exi- 
bunt  4.  m.  3.  co.  xqualia  ad  1  cenfus  p.  1. 
co.  p.  i.  igicur  eric  1  cenfus  p.  4.  co.xqualia 
j.Eceric  mcapiculo. 

Ec  fimilitcc  11  fuerinc  ii  cu  p,  4.  co  xqua- 
lia  4  cenfus  p.  i.reducendo  ad  1.  cu.  rh.  1. 
ficr  1.  cu.  m.  1 .  xqualis  4.  cenfus  rh.  4.  qua- 
rediuilo  per  1  co.  ih.  i.  fient  1.  cenfus  6. 
1  co.  p.  1.  arqualia  4.  co  quare  1  cenfus  p. 
1.  xquabicur  3.  co. 

Et  fimiliter  quociens  &  eft  regula  gene- 
ralisfuerint  cu  cenfusco.&:  nu.  ita  difpofita 
tjiiod  duo  ex  his  xquetur  duobus  ex  aliis 
fucrincque  duoinuicem  xqualia  femper  ha- 
bebimus  xquacionem  exemplum  3.  cu.  p. 
3.xquentur7.  cenfus  p.  7  co.  xquatio  erit 
nunifcfta  lchifando  per  1.  co.  p.  t.  &  fi- 
militer  fi  dicas  3.  cu.  p.  7.  co.  xquanturad 
7,  cenfus  p.  3.  igitur  3.  cu.  m.  3.  xquan- 
tur  7.  cenfus  rh.  7  co. 

Et  fimiliter  2.  cu  p.  5.  cenfus  xquantur 
10.  co.  p..  16.  igitur  1.  cu.  p.  2  -f  cenfus 
'xquabitur  5 .  co.  p.  8 .  igicur  tranfponcndo  1 . 

ctt. 


8  2     Liber  Vnicus.  Cap.  L I. 


cu.  m.  L  sequabitur  i  ccnfus  m.  5.  co  igi- 
tur  diiidendoperregulam  vigefimamiextam 
pr<EC'dentem  per  1  co.  m.  2.  fiet  1  cenfus  p. 
1  co.  p.  i-  «qualis  1  -f  co.  p.  2  -f  igfe»  r. 
ceafus  squabitur  1  -^-  co.  p.  1  En  erit  in 
^apitulo. 

Et  fimiliter  fi  fuerit  1.  cu.  p.  3.  a^qualis 

4.  cenfusp.  2.  co.  habebimus ,  aequationem 
reducendo  ad  1.  cu.  p.  i.Ec  fient  4  cenlus 
p.2  co.  m.  2.  azquales  1.  cu.  p.  1  quare  di- 
uidendo  per  1.  co.  p.  1.  fient  4.  co.  rn.  2. 
squales  1  cenfus  m.  1.  cenfus  m.  ico.p.  1. 
quare  1  cenfus  p.  3 .  aequabitur  5 .  co.  Et  erit 
in  capitulo. 

Et  fimiliter  fi  fuerint^  cenfus  p.  6  co. 
p.  1.  azqualia  1.  cu.  reducemus  ad  I.  cu.  p. 
1.  Et  remanebunt  4  cenfus  p.  6.  co.  p.  2 
arqualia  1.  cu.  p.  1.  Vnde  diuidendo  per  1. 
co.  p.  1.  fient4.  co.  p.  2.  aequales  ad  1.  cen- 
fus  m.  1 .  co.p.  1 .  itaque  erit  1.  cenfus  acqua- 
lis  5  co.  p.  1.  Et  erit  in  capitulo. 

Et  fimiliter  fi  fuerint  1.  cu.  p.  2  cenfus 
£pquales  2.  co.  p.  3.  reducemus  ad  1.  cti.p. 

1.  &  fient  1.  cu.  p.  1.  a^qualja  2  co.  p.  4.  m. 

2.  cenfus  quare  diuidendo  per  1.  co.  p.  1. 
fient  4.  m.  2.  co.  aequalia  1.  cenfus  m.  1. 
co.  p.'i.  quare  i.  cenfus  p.  1.  co.  asquabitur 

5.  Et  erit  in  capitulo. 

Ec  fimiliter  [euenient  aequationes  per  re- 

diuidendus  1.  cu.  p.  r.  diuidendus 
diuifor  i.co.  p.  1.  exiens 

exiens    1  cenfus  m. i.co.p.i.  diuifor 

diuidendus  i.cu.  m.  1.  diuidendus 
diuifor  1  co.  m.  1.  exiens 

exiens    1  cenfusp.  1  co.  p.i.  diuifor 

liqua-duo  diuidentia  de  1.  cu.p.  1.  &de  1. 
eu.  m.  1.  Et  ego  ponam  ambos  diuifores 
vtriufque. 

Et  fcias  quod  quandores  arquantur  cubis 
&  numeris  tunc  capitulum  habec  duplicem 
femper  folutionem ,  veluti  fi  dico  dico  quod 

1.  cu.  p.  2  aequatur  5  co.nam  res  poteft 
valere  2.  &  cubus  erit  8.&  cubus  plus  2-eft 

10.  &  5.  co.  funt  cciam  10.  &  fimiliter  di- 
uifione  fatH  per  1  co  m,  2.  fit  1  cenfus  p.  2. 
co.  p.  4.  xqualis  5.  quare  res  valebit  fy.  2. 
m.  1.  &  in  vtroque  cafu  verificatur  quod  i. 
cu.  p.  1.  aequatur  5  co.  fiue  ipfa  res  ponatur 

2.  fiue  ^i.  2.  m.  1  &  hoceft  finule  quando 
res  aequantur  cenfuip.  nu.  &  ita  etiam  quan- 
do  cenfus  arquatur  cenfui  cenfui  p.  nu.  Sc 
vniuerfaliter  iemper  quando  denominatio 
media  per  fe  squatur  extremis  iunctis  fcm- 
per  aequatio  oritur  duplex  &  res  habet  du- 
plicem  valorem  &  in  vtroque  verificacur& 
ita  etiam  dicemusquod  quandocenfus  aequa- 
bitur  cu.  p.  nu.  valor  cenfus  erit  duplex  - 

Si  fuerint  dua»  quantitates  quarum  aggre- 
.gatum  per  ambas  diuifeiis  &  prouenientia 
iunxeris  &  totum  duxeris  in  produ&um 
vnius  in  alteram  quod  fiet  erit  aequale  qua- 
drato  aggiegati  exemplum  capio  8.  &  27. 
iungo  limul  fiunt  35.  diuido  35.  per  8.  exit 
4-^-diuido  3  5.  per  27.  exit  1  ^iungo  4 & 
1  fiunt  5  dieo  quod  fi  hoc  ducatur  in 
216.  qued  eft  produ&um  ex  8.  ih  27.  fienc 
J115.  &  hoc  eit  squaie  quadrato  35.  vide- 


licet  aggregati. 

Et  iifuennt  3.  quantitates  continux  pro- 
portionales  qnadratum  prouentus  aggrega- 
ti  earum  diuifi  per  fecundam  quanticacem 
eft  arquale  aggregato  prouentuum  aggrega- 
ti  diuifi  per  fingulasiliarum.-exemplum  capio 
4.  6. 9.  aggregacum  efl;  1  cj.diuido  1 9.  per  6. 
&  eft  fecunda  quantitas  exit  3  £  quadro 
3     fit  10.  ~  &  hoc  erit  axjuale  prouentui 

1 9.  aggregati  diuifi  per  4.  &  per  6.  &  per 
9.  diuido  19.  per  4.  exit  4.  ■j-  diuido  19 
per  6.  exit  3.  ~  diuido  19.  per  9.  cxic 
2T  iung°  47.  3  j-  faciunt  10.  (7.  ex  hoc 
fequitur  quod  aggregacum  ex  prouentibus 
diuifionis  aggregati  trium  quantitatum  con- 
tinuae  proportionalium  per  omnes  illas  eft 
femper  quadratum  quia  eft  quadratum  quan- 
titatis  prouenientis  ex  aggregato  diuifo  per. 
fecundam  quantitatem  ,  fequitur  fecundo 
quod  cognito  aggregato  &  quantitate  fe- 
cunda  proportionaii  cogofcam  omnes  partes 
videiicet  reliquas  duas  &  ctiam  aggregatum 
prouentuum  aggregati  diuifi  per  omnesillas 
partes  veluti  ii  aggregatum  eft  1  y.Sc  quan- 
titas  fecunda  6.fcio  quod  aggregatum  pro- 
uentuum  erit  10  videlicet  quadratum 
3  quiprouenic  diuifo  19.  per  6.&C  fimili- 
ter  dicam  quod  fi  aggregatum  fit  10.  & 
fecunda  quantitas  3  .quod  aggregatum  diui- 
fionis  10.  per  omnes  illas  quantitates"kevit 
1 1  "T  quadratum  videlicet  3  -j. 

Et  fi  fuerint  4.quantitates  continuse  pro- 
portionales  &  diuiferimus  aggregatura  per 
vnamquamqueillarum  &  iungamus  pro- 
uentus  &  totum  multiplicauerimus  in  prcdu- 
(5tum  primae  in  quartam  aut  fecunda?  m  ter- 
tiamjfict  tale  piodu6tum  aequaleprodu£tioni 
totius  aggregati  ex  omnibus  4.  quantitati- 
bus  in feipfum.Exemplum  capio  8.  12.27. 
qtUT  iuncliae  faciunt  65. diuido^  ^j.per  S.exit; 
8  l  &  per  i2-  exit  5  ^  &  Pec  l8-  exit 
3  y~ii&  per  27.  exit  2Jj7iungo  fimul  Sc 
fiunc  19^  multiplica  19  rr^  per  2i6.quoi 
eft  produdtum  ex  prima  in  quarcam  idelt 
ex  8.in  27.  vet  exfecunda  in  tertiam  duco 
igicur  1977^  in  ii£.fiunt  4215.  &  hoc  eft 
sequale quadraco  (j^.aggregati  ex  omnibus. 

Ec  fi  fuerint  quatuor  quancitates  conti- 
nua;  proportionales  produdtum  aggregati  ex 
prinaa&  quartain  aggregatum  ex  prima  fk. 
fecunda  erita;qualeei  quod  fit  diuifo  aggre- 
gato  primae  &  quarta;  per  fecundam  &  per 
tertiam  leorfum.  Deinde  aggregatis  pto- 
uentibus  &  dudtis  in  qnadratum  lecundae  , 
veluti  fint  quantitates  illce  8.  12.  18.  27. 
iunge  primam  &  quartam  fiunt  35.  iunge 
primam  &  iecundam  fiunt  20.  multiplica 

20.  in  35.  fiunt  700.  dico  quod  tancum 
faciet  quadratum  fecundae  quantitatis  &  efl: 
144.n1  aggregacum  prouencus  35.  diuifi  per 
fecundam  &  tertiam  quantitate  diuide  igi- 
tur  3 ^.aggregatum  prims  &  quaitiB  per  1 2. 
exeunt  2  '-f-diuide  35.  per  18.  exit  1 
iunge  fimul  fiunt  4  %  mulptiplica  4  ~-  in 
144,  fit  700.  &  eodem  modo  fi  veles  po- 
nere  27  ,  primam  quantitatem  &  i8-fe- 
cundam  &  1  2.  tertiam  &  8.  quartam  erit. 
enim  prouentus  diuifionis  35.  aggregati  ex 
prima  &  quarra  per  1 2.  &  1  8.  terriam  & 
iacundam  quantitacem  vti  fupra  4  77  & 

hic 
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luc  dudtus  in  J»4-  quadracum  lecundr  fa- 
c:c  &  cancum  facit  produdtum  ex 

aggrcgato  primx  &  fecundx  &c  eft  41.  in 
at^rciiam™  primx  &  quartx  &  ett  35. 
nam  ,;.in4r^'  575-&hxduxregu- 
Lr  vltimx  doccn;  modum  folutionis  capi- 
tulorum  trium  qu*  funt  cu.cen.xqualia  nu- 
mcro  &  cu.  nu.  xqualia  cenfus  &c  ccnlus  nu. 
aqualucu  SC.  ide6  diligentcr  notaeas. 

Omnis  *t.  cubica  numeri  quadrau  eft 
numerus  quadrati.s,  &c  eft  conuerfa  feptua- 
gcfimxfcxtxrcgulx  quadragelimilecundi ca- 
pitttii  veluti     cubica  64-  eft  4-  4U»  «ft  V**' 

dutus.  1.        ".y '_•  1  . 

Nota  etiam  quod  ficut  numerds  quadra- 
vus  perfxpc  componitur  ex  ducbus  numens 
quadraus  iucubusex  cribus  cubisvt  216. 
qui  eft  culius  dc  6.  componitur  cx  I2J.&: 
64.cVii7.quifuntcubi dc  5.  Sc^.&c  3. 

Cum  volucris  uiuiderc  12.  irt  AfW  pa«es 
continuc  proportionales  cum  1 .  fac  fic  dimi- 
dia  1 1.  fic  6.  duc  in  fc  fit  36.  item  duc  6. 
dimidium  In  reliquum  numcrum  fic  6.  de- 
tuhc  6.  cx  36.  remanent  30.  quem  lerua. 


1 2 


Cieyati  ex  1 1 


'  .  ■■  » 

•V'  "  J 

dcinde  iunge  etiam  ii.&C  l.  fiunt  1 3.  dU 
midiafic  6  7  quadra  fit  41  -7  dctrahe  30. 
nriu  (cTuatum  ex  42  T  rcmanenc  1 1  T  hu- 
ius  accipc  radiccm  qux  eft  3  T  dctrahe  ex 
6.  —  dimidio  aggregati  rcmanent  3.  Sc  3. 
additus  fic  diminutus  a  6.  dirmdio  maiori, 
oilcndic  paitci  qu*  funt  3.  &  9.  fi  vero 
numcius  non  diuutcnJus  ellet  maior  dimi- 
diodtmdendi  vt  fi  diceict  diuide  i  2.  in  duas 
pafKS  in  conttnua  ptoportionalitate  cum 
,  eft  miioc  quam  6.dimidmm  n.mul- 
uplicabunus  17  » indimidium  1 2.  quod  eft 
6  bt  161.  Jarahe  36.  qiudutum  dimidij 


1  1 

}6 


27 

162 


27 

1» 
if 

«9V, 

3*0. ;- 

uf 

10«  T 


cx  162.  remanent  ut>.dcinde  iunge  27«  & 
1  z.  fic  39.  dimidium  eit  1 9.  T  duc  in  fe  fic 
So  —  addeei  1 16  fcruatum  fit  5o6"Thuius 
ndix  eft  22.  T  detrahc  19  T  dnnidium  ag- 


remanent  ?  &C  }•  addicus 
&c  dhninutusa  6.  quod  eft  dimidium  nume- 
q  diuidendi  oftendit  parces  erunt  igitui  par- 
tcs  j.  $C  9.  qusefitx  Ec  fidicas  nominc  finC 
hac  cegula  pocuit  fieri  hxc  operatio  per  al- 
gebra  dico  quod  (ic  imo  hxc  eft  regula  dc 
modo  ,  qua  tamen  vcituc  replicando  in  de- 
nommauonibus  quia  facere  pofitionem  dc 
politione  adducic  confufionem,  &c  ideo ,  U 
quis  dicac ,  diuidc  10.  in  duas  partes  pro- 
porcionales  cum  4  co.  operabimur  per  re- 
gulam  de  modo  pofitam  ,  &  camen  non 
potfumus  operaii  per  algebra  ,  &  ita  facie- 
mus  tegulM  de  modo  in  omnibus  cafibus 
vbi  volueiimus  facere  poficionem  in  deno- 
minationibus ,  Sc  hxc  regula  eft  quafi  con- 
uerfa  ceucefimx  decimx  fextx  quaarageh- 
mifecundi  capituli.  • 

Si  fueiinc  ^.quanticates  continue  propor-  o^ 
tionaics  duiuiatur  quod  aggregatum  prim» 
&  tercix  per  vnamquamque  illarum  pro- 
uenientia  iunfta  &c  duda  m  produdtumpri- 
mx  in  certiam  funt  xqualia  dud>ui  aggrega- 
ti  ex  ptima  Sc  tercia  in  aggregatum  om- 
nium  cnum  quanticacum  veluci  fint.  4.  C 

9-  aggtcgacum  PrimaB  &  Ccai*  °luodeft  1 3* 
diuifum  per  vnamquamque  illarum  produ- 

cit  3  1  -z  ■  1  t-  ntEC  iunc^a  kcium:  6  ^ 
mulciplico  6  inquadratum  fecundac  velin 
piodudum  ptimacin  rerciaui  quoi  elt  3^. 
fiunc  147.  &  cantura  producicur  ex  aggre- 
gato  primx  St  tertix  quod  eft  1  3.  in  aggre- 
g^tum  ctmmom  trium  quautitatum  quodeft 
1  ij.  fit.  eium  247. 

Omnium  3.  quantitatum  continue  pro« 
portionalium  fi  aggregatum  primx  6c  terti* 
diuidatur  per  primam  &c  fecundam  ftacuen- 
do  prunam  cniamuis  ex  excremis  quancita- 
tem  ,  prouemenua  iun^a  &c  mulcipUcaca  in 
productum  pvimae  in  terciam  ,  canium  faci- 
unc  quancum  atjgregacum  primx  &C  cercix 
inazgregatumtecunyx  Sc  certix.  excmplum 
finu  4.6.  9.  qaancicacesconcinue  proporcio- 
nales  &  ponatur  pnma  quancicas  g.fecunda 
fccundxd.tcrtia  4.  &c  diuidacur  aggregatum 
primx  Sc  cercix  quod  elt  1  3.  per  primam 
&c  fecund.un  quxtunc  9.  iji  6.  &c  proueniunt 
1  —  &c  1  ~  qux  iun£ca  faciunt  ~t  dico  quod 
hoc  aggregacum  dncuim  in  produdum  pri- 
inc  in  ccuum  qucd  eft  130.  cancum  facic 
quantum  aggregacum  primx  Sc  certix  quod 
cit  1 3.  in  aggregacum  fccundx  &c  tertix 
quod  eft  10.  nam  10.  in  1  3.  faciunt  130. 
&c  fimiliter  accidit  fi  facias  4.  quanticacem 
primam  6.  fecundam  9.  terriam  nam  diuifo 
13.  per  primam  Sc  fecundam  proueniunt 
t.T  &c  1  -~  qux  iuncla  faciunt  5     hxc  du- 
da  in  pioductum  primx  in  cerciam  quodeft 
^6.faciunt  195.  Sc  cantum  producitur  ex 
aggiegato  primx  &c  certix  quod  cft  13.  in 
1  j.  aggregatum  fccundx  &c  ceitix. 

Ec  iim:licer  fi  aggregatum  primx  Sc  fe^ 
dx  per  primam  tcrciam  feorfum.  deinde 
exeuntia  iungancur  &  tale  aggregatum  du- 
catur  in  prodi.ctum  primx  in  ccrciam  pro- 
ducetur  tantum  quancum  fir  ex  aggregato 
primx  &C  fecundx  in  aggregatum  primx  Sc 
certix  pofita  prima  quacunque  ex  duabus 
volucris  extremis  >  exemplum  fint.  4.  6.  9. 
iungatui4.  &c  6.  &t  fiunt  10.  diuidacur  10. 

pes 
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per  primam  &  rertiam  &c  ftint  4.  &  9.  Sc 
exeunt  i^yrSz  1  -f  iunge  fiunt  3  \-gdac  in 
productiUTi  primar  in  tertiam  quod  eft  36. 
fiunt  130.  &  tantum  produckur  ex  aggre- 
gato  primae  6c  tertiae  in  aggregatum  fccun- 
dae  Sc  tertiae  nam  aggregatum  fecunda:  & 
tertiae  eft  13.  &  aggregatum  prirnae  &c  ter- 
tiae  eft  10.  &  10.  in  13.  facit  130.  &c  ita 
eiam  elTet  vbi  9.  ponerecur  prima  quantitas 
&c  <5.  fecunda  &  4,  tertia. 

Ex  his  fequitur  quod  tantum  aggregatur 
ex  diuifione  aggregati  primae  &  tettiae  per 
fecundam  &c  tertiarn  quantum  ex  diuifione 
aggregati  primae  &  fecundse  per  primam 
&c  terciam  Sc  fimiliter  tantum  ex  dinifio- 
ne  aggregati  prima:  &  tertiae  per  fecundam 
&c  primam  quantum  ex  diuifione  aggregati 
fecundae  Sc  tertiae  per  primam  &  rertiam 
exemplum  ponamus  9.  12.  16.  &  fint  eo 
ordine  vt  vides  in  figura  dico  quod  diuifo 
aggregat0  primae  &  tertiae  quod  eft  25.  per 
fecundam  &c  tertiam  &  funt  12.  &  16". 

prima    fecunda  tertia. 
9  12  16 
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&  exeunt  r  77  &  2  ,4-  quae  iuncta  faciunt 
3  Ij-1  tantum  aggregatur  ex  diuifione  aggre- 
gati  primae  &  fecundae  Sc  eft  21.  per  primam 
&  tertiam  exeunt.  enim  2  ~-  Sc  1  -g  qu^ 
iuncta  faciunt  3  Et  fimiliter  diuifo  ag- 
gregato  primae  Sc  tertiae  Sc  cft  25.  perpri- 
roam  &  tecundam  cVfunt  9.  &c  12.  exeunt 
2  ~-  &  2  quae  iuudhi  faciunt  4  f-^  & 
tantum  prouenit  diuilo  aggregato  fecuhdae 
&  tertiae  &c  effc  28.  per  primam  &  tertiam 
quae  funt  9.  Sc  i<f.  exeunt.  enim  5.  ~  & 
1  -|  quae  iundta  faciunt  4  f-j. 

Et  iimiliter  cum  diuiferimus  aggregatum 
primae  Sc  fecundae  per  iecundam  &  ter- 
tiam&  prouenientia  iunxerimus  produclum. 
ex  liocaggregatoinquadratufecunda»  quan- 
titatis ,  tantum  erit  quantam  aggregatum 
prrmas  6c  fecundae  dudhim  in  leipfum  8c 
hoc  pofita  prima  quantitate  quia  volueris 
exemplum  fint  4.  6.  9  &  ponatur  prima  & 
fecunda  4.  &  6.  &c  fiunt  io*  diuide  hocag-. 


grcgatum  per  fecundam  &  tertiam  8c  exe- 
unt  f|  &iy  iunge  fiunt  2  -f  lnultiplica  in 
quadratum  fecundas  quod  eft  36.  &  fient 
100.&  tantum  fit  ducto  aggregato  prima:  & 
fecundae  &  eft  10.  in  fe  Sc  fit  100.  nec  plu- 
ribus  modis  poteft  fieri  combinatio  quin  re- 
uertatur  res  ad  irgulam  duarum  quantita- 
tum  quae  eft  tenetur  innon  proportionalibus 
haec  autem  regulae  propriae  funt  tribus  quan- 
titatibus  continuse  proportionahbus. 
Cumque  fuerint  quatuor  quantitates  con-  3 1 

8  ix  18  27 

27  18 

8  it 


35 

12  18 


3° 
8  27 


4  71 
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tinuae  proportionales  aggregatum  primac  Sc 
quartae  diuifum  fecundam  &  tertiam  tantum 
facit  fi  iungantur  prouentus  quantum  diui- 
fo  aggregato  fecundae  &  tertiae  per  primam 
&  quartam  iunftis  prouentibus  veluti  fint 
quatuor  quantitates  8  "12.  18.  27.  continuae 
proportionales  Sc  diuidatur  aggregatum  pri- 
mx  Sc  quartae  per  fecuudam  Sc  tertiam  Sc 
exeuntia  iungantur  quae  funt  2  \~  Sc  1  ~ 
fiunt  4'^  idem  prouenit  diuifo  aggiegato 
fecunda?  6c  tettiae  quod  etl  40.  per  primam 
&quattam  qux  iimt  8.&  27.  exeunt  3 
$C  1 .  ~- quae  iun£la  faciunt  4-^. 

Cumfuerint  aliquot  quantitatescontinuac 
proportionales  ac  totidem  aliae  fub  eadem 
vel  diuerfa  proportione  continiu;  proportio- 
nales.Eruntprodu&a  ex  illis  fiue  direcle  fiue 
conuerfim  continuae  proportionalia  Yt  vi- 
des  in  exemplis. 

Ex  hoc  fequitur  quod  cum  nn.  co.  cenfus 
cii.  cenfus  cenfus  fint  continue  proportio- 
nalia  quod  quotiens  allumuntur  in  numeris 
concinue  proportionalibus  fiue  dke£ic  fiue 
conuerfim  erunt  etiam  continne  proportic- 
naliai  Sc  ita  fiue  dixero  1 ..  cu.  p.  3  cenfus  p. 
9  co.  p.  27.  fiue  eft  contra  27.  cu.  p.  9.  cen- 
fus  p.  co.  p.  1.  femper  haec  erunt  conti- 
nua  proportionalia  fiue  incipiant  ab  vnita- 
te  fiue  non. 

Omnium  quafuor  quantitatum  conti- 
nuc  proportionalium     proportio  totius 
aggregati  ex  omnibus  quatuor  ad  aggre- 
gatum  primaz  Sc  quartae  eft  veluti  aggre- 
gati  primae  Sc  tertia:  ad  aggregatum  iplum, 
dempta  fecunda ,  aut  aggrcgaci  fecundiie  Sc 
quartae  ad  ipfummet  aggrtgatum  dempta 
tertia  vcluti  fint  8.  1  2. 18.  27.  aggregatum 
eft      ita  fe  habet  ad  aggregatum  prims  Sc 
quartae  quod  eft  35.  veluti  aggregatum  pri- 
ma;  Sc  tertia;  quod  eft  39.  ad  ipfummet  ag- 
gregatum  quod  eft  39. dempta  fecundaquae 
eft  1  8.  remanet  21.  proportio  igitur^^Tad 
35.  eft  ficut  3  9.ad  1  2.  Et  fimiliter  ficut  z6. 
ad  14.  pendec  ex  odtuagefimaquinta  cjua- 
dragefimife.cundi  capituli. 

Omnium  quatusr  quantitatumcontir.ue 
proportioualium  proporrio  aggregati  fecun- 
dxSc  tertia;  ad  aggregatum  primas  &  quarcx 
eft  veluti  fecundaead  uggregatum  primaeefl 
tertiae  dempta  fecunda  aut  tertiae  ad  aggre- 
gatum  fecunda:  quartae  dempta  tcrcia. 

Gmnium 
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Onmium^ua-.uor  quautitatum  continux 
propor  t  ionah  umproptwtio  aggf  egati  pti  mx, 
kcundx  &quattsc  adlcatadam  6t  tertiam 
c,     ;.,  -oi.m  i-x  proportione  priinxad  ag- 
um  |  nm.t'  &  fecundx  item  ex  propor- 
^aggr.gatiprimx&tertix  deroptale- 

cunda  ad  iplam  lccundam. 

un  n.um  q.utuot  quantitatum  continux 
proponionaluim  proportio  aggregati  prima? 
&  quartx  ad  fccundum  eft  compohtaex  pro- 
portione  aggregati  pnpue  &  tercia  dempta 
fecunda  adlecundum,&  proportioneaggrc- 
catifccundx  &  tettix  ad  eandcm  fecundam 
verum  hic  intclligimus  de  compoficionequx 
elt  multiplicatio  in  prxccdenti  de  compo- 
fmone  qux  eft  aggtegatio  ptopottiorfum 
cxcmplum  proportio  jj.  aggregati  primx 
&:  qnartx  ad  ia-  fccundam  componitur  ex 
piopoitiohc  .4.  aggregati  primx  &  tertix 


ia.  cir.  6'4« 

nam  y.  cubica  cu.  cen.  eft  ce.quarx  quaita 
quantuas  erit  &  ideo  prima  quan- 

titas  erit  1 8.  m 


64. 

cen. 


fccunda 

cenia 

quarca 

11 

18 

x7 

'i  1 11 

I  1* 

rtciupta  icluuu*  *^  1   —  r  -1 

cionc  fccundx  &  tetcix  &  eft  30.  ad  iecun- 
d.im  &  eft  1  :-nam  duclo  ii.Jn  1 1.  fit  144- 
&  duftoa.m  30  fic  Mio.quorum  propor- 

"  Cumqvic  nieri\  quantitasdiaifa  fecundum 
proportionem  habcntcm  mcdium  ,  &  duo 
rxtu-ma  &  interpofueris  inter  eas  partes 
vnam  nuantitaiem  m  continua  proportio- 
nalitate  ,  enint  quadrata  duarum  partium 
mtnorum  ,  hmul  iundu  xqualia  quadrato 
tcrtir. 

1  Cum  vcio  cu,  &  nu.  xquanwr  cc.tunc 
numcrus  cenfuum  erit  necellario  prima  & 
qu.it;.,  q  ur/x.s  , ■.,ntinuxproporti«uialcs& 
J..  cunica  numeri  erit  iecunda  «  quatuor 


aoantitatibus  continux  proporcioiiahbus  & 
tctriam  intclligcre  oportcbit  &  pruna  ex 
jlUs  q.ut  eri:  pars  numeri  ceniuum  eit  res 
quxhu.Excmplum  i.cu.  p.04.  zquantur  1? 
cc  tunc  iS.quvcft  numcrus  cenluumcft  ag- 
•Tecatum  m  prima  &  quarta  quantitate 
K5„^pi6poitionaU«Scv.C4U4'Cftlccun- 
da  quanuui  &  piima  quamitas  erit  rcs 
qftxiica ,  tenia  autcin  quantitas  crit  tuppo- 
nenJa  1  co.&  iu  i.cu.p.9Tscquantur  *cc' 
tunc+cfl  aggrcgacum  exprima  &quarta, 


prima     fecunda  tcrtia 


quarra 

I  x-h 


m  R-.ca.^  cft  fecundi  quantitas  vt  vides 
in  cxemplo  &  prinu  eft  valor  rei. 

Et  cx  hcc  icicmus  conuertere  cu.  p.  nu. 
xqualia  cc.  in  cu.  p.nu.xqualia  co.hoc  mo- 
do  dicamus  quod  1.  cu.  p.  64.  xquentur 
18.  cr.ponemus  k.  cu.64>'cundam  quan- 
tiratem  pcr  rcgulam  prxfentem  &  iecun- 
dam  quantitatcm  1  co.  &  multiplicabimus 
ccitiam  in  fe  ,  &fic  i.cc.&  diuidemus  pro- 

fecunda  |tertia|  qnarta 


pnma 

_  _  c«n. 

iS.m.  --lBi.cu.64- 

1t.cu.64.  i  r 


1  co. 


|  ra.cu.A^. 

duunm  per  fccundam  cubando  vtrumque 
&  fict  i.cu.ce.diuidendum  per  64.  &  exi- 
Tm.  IV. 


Ex  regula  auterrt 

ra.  cu.64- 

aS.  pmentis  capitfuli  dufto  aggtegato  ie- 
cundx&  primx  quantitatis  &  eft  &.cu.^4* 
p.zS.m.  -^j  in  aggregatum  primx  & 

quartx  &  eft  18.  iit  314.  p.fc.  CU. 
m.  ce. a.  cu.  917&  hoc  debet  xquari  di- 
uiiioni  aggregati  primx  &  quartx&  eft  18. 
per  fecundam  &  terciam  multiplicate  in 
quadtatum  iecundx  1  porro  diuidere  tale 
aggregatum  pet  fecundam  deinde  rhulti- 
plicare  pet  quadi  atum  fecundx  non  eft  niil 
mukipiicare  fecundam  in  tale  aggregacam 
igitur  fupradicta  multiplicatio  xquatur  du- 
aui  fecundxin  aggregatumprimx&quar* 
tx  &cft  ^.cu.37  3a.4S-cum  eo  quod  fit  ex 
quadrato  lecundx  in  prouentum  talis  diuifio^- 
nis  dGtx  per  tertiam,eft  autem  diuifio  1 8.per  - 
■  1  co. exiens ,  co.  hoc niuitiplica  in  quadratum 

.    ra.cu.  1)88787* 

fecundx  quod  eft  ^t.cu.  409^x1 1  r^T^ 
feitur  fieot  jx^f^t.  «1.57^48,  m.ce.^. 

cu.  91  \  xquaha  —  P-  cu- 

37  ja4S.quare  decracia  jj_.cu._73 X48.com- 
muni&  refiduodikloper  1  co.fienc  aa^.co. 
xqualcs  |t.ca. 2 5  8S7 §7 » -p-  ™-\< cu-9 1  *T 
i„itur  habes  cu.ck  nu.xquaha  rebus,  verun- 
tamen.tuncrcsnoneft  prima  quancitas,  fed 
tertia  ,  &  idco  ex  hoc  non  fequitur  xqua- 
tio,nifi  quia  cubi  &  numerus  xquantur  re- 
bus,&  quia  fecunda  quantitas  elt  cogmta, 
quia  |t.  cubica  numeri  ideo  quadrairdo  fe- 
cundam  quantitatem  ,  &  diuidendo  per  cer- 
tiam  habebimus  primam  quantitatem ,  qux 
eft  res  quxfita.  1 

Cum  foerkit  quatuor  quantitates  pro-  3  3 
portionales  quarum  dnarum  vltimarum  ad 
duas  primaa  fit  proportiq  dupla  eric  propot- 
tio  talis      a.  &  C\  fuerint  6.  numeri  conti- 
nox  proportionales  &  fint  «es  primos  erit 
proportio  calium.  Ri.  cubica  %.  &  C\  fint  8. 
&  4.  vitimi  fint  dupli  ad  4.  primos  erit  tahs 
ptoportio  r      1.  &  ita  fi  fint  decem  eric 
proportio  az.  Rel.  P.  x*  &  >ta  fi  fint  in  pro- 
portione  tripia  erit  proportio  ipfa  y..  3-  m 
4.  terminis.  &      cu.  3.  in  6\  terminis.  & 
T5_b_.  3.  in  8.  terminis.  &        Rel.  P.  3-m 
10.  terminis  &  ita  de  aliis  exemplum. 

Si  quis  dicat  dmide  5.  &  10.  primumTh 
ttes  numeros ,  &  fecundum  in  alios  tres  qui 
omnes  fint  continux  proportionales  dices 
igitut  cum  aggregatum  quartx  &  quintx  & 
fextx  fit  duplutn  *ad  aggregatum  primx  fe- 
cundx  &  tertix  nam  10.  eft  duplum  ad  5. 
igitur  erunc  in  proportione  ^l.  cubicx  a. 
dicas  igitur  pone  quod  prima  pars  fit  1.  fe- 
cunda  igitur  eric  Ei.  cu.  2.  igitur  terda  ent 

cu.  4.  &  quarta  cu.  8.  &  quinta 
cu.  i(5.  &  fexta  ty-  cu.  32.  deinde  dices  pcc 
regulam  3.  fi  1 .  p-P/-  cu.  2.  p-^-  ciu^.  eflec 
4.  quidelletJ^.  cu.  2.  multiplica  cu.  a. 
in  4.  &  fit  cu.  1 1%.  diuide  per  1 .  p. 
cu.  4.  per  regulam  prxfentis  capitnh  &  inue- 
nies  patces- tingulas  ad  ynara  advnam  &  eft 
r  H  fortis 
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forcis  regula  &  quaeftio  nifi  homo  fic  ex- 
pertus. 

Cumque  fuerint  duo  numeri  quomodo- 
Hbec  productum  quartae  parcis  quadrati 
minoris  hi  maiorem  aeqaabitur  femper  pro- 
dudto  eiufdem  quartae  partis  in  difterentiam 
maioris  &  minoris  cum  additionem  quar- 
t,e  partis  cubi  ipfius  minoris  &  quod  di- 
co  de  quatta  parce  dico  de  tertia  &  aliis 
partibus.  Exempium  fint  5.  &  8.  quadra- 
tum  5.eft  25.  eius  quarta  pars  eft  6\  du- 
Cta  in  S.  facit  50.  &  tantum  facit  ducto 
6~eadem  parte  quadrati  de  5.  in  3.  diffe- 
rentiam  inter  5.  &  8.  &  fit  i8.-f  addendo 
quartam  partem  cubi  de  5.  cubus  eius  eft 
125.  cuius  quarta  pars  eft  3  1  -^-  quod  ad- 
ditum  ad  \%\  facit  50.  &  fimiliter  acci- 
pio  -f-  quadrati  de  5.  &  eft  8f  duco  in  8. 
fit  6<jf-aducoidem  87-  in  differentiam  duo- 
rum  numerorum  qnae  fuit  3.&C  fit  i$.cm  ad- 
do  tertiam  partem  125.  ctibi  de  5.  &eft 
4i^-.fit  66-j-  vt  prius. 

Ex  praecedenti  regula  colligitur  modus 
diuidendi  1  o.  aut  alium  numerum  in  duas 
partes.  Ita  quod  diuifo  quadrato  primar  per 
fecundam  &  quadrato  fecunda:  per  primam 
exeuntia  iun&a  faciant  lj  -~t  diuide  1  o. 

fecundus 


pnmus 
10 
5 

15 


17  S 


25 

7^ 


10 
3 

30 


*7il 


4777  4 

iit  5.  quadra  fit  25.  duc  in  differentiam  10. 
&  1 7  77  q11^  eft  771  fic  1 90^  quem  ferua  : 
deinde  tripla  10.  fit  30.  adde  17^7  fit  47 
^■diuide  190"  per  47^  exit  4.  cuius 
qua:  cft  2.  addita  &;  diminuta  a  dimidio 
numeri  propofiti  quod  eft  10.  oftendit  par- 
tes  7.  &c  3.  nam  quadratum  7.  eft  49.  di- 
uifum  per  j.exit  16-^ :  item  quadratum  3, 
eft  9.  quod  diuifum  per  7.  facitf-  :  iunge 
i6^-&i-j-  faciunt  177^.  memineris  ta- 
men  quod  ex  tali  aggregato  nunquam  pro- 
uenit  numerns  minor  diuidendo  nec  maior 
quadrato  diuidendi,  Vnde  non  poteft  eile 
fecundus  numerus  minor  10.  nec  maior 
quam  100. 

3  4     Cum  volueris  facere  ex  vna     duas  in 
quacumque  proporcione  volueris  vt  ex 
7.  volo  facere  vnam  ^l.  L.  in  proporcio- 
nej.  ad  3.  fic  facito  aggrega  $.&c  3.  fa- 
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ciunt  8.  habesigitur  tresnumeros  8.  & 5. 
&  3.  quos  omnes  quadra  &  fiunt  25.  & 
9«  &  64.mukiplica  duos  minores  per  7.  di- 


uidendutn  fient  175.  &  <p ^.diuide  per  64. 
quadratum  aggregati  &  exeunt  27;  &c  ~ 
dicemus  igitur  quod  tantum  eft  dicere  ijj. 
7.  quantum  ^.L.  2^  p.  &  ita  in  cu- 
bicis  cubando  proportionaliter  tenet  &: 
tales  partes  Yt  dixi  funt  in  propordone  5. 
&  3.  Et  fi  velles  diuidere  in  tres  partes 
tunc  fit  exemplum  volo  diuidere  iji.  10. 
in  tres  partes  habentes  fe  in  proportione 
7.5.3. primo  aggrega  5.  &  3.  fit  8.  diuide 
igitur  per  modum  ^prasfentem  ■  10.  in 
duas  partes  exiftentes  in  proportione  8. 
ad  7.  aggrega  8.  &  7.  fiunt  1 5.  quadra  om* 
nes  tres  numeros  fiunt  <J4.49.225.due  duos 

m.  10 

7-  f-  3 
.  7-8^ 

8  64\64o\i^ 
7    49  I  4-9°  \ 

15  22? 
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minores  in  10.  fiunt  ^"40.  &  49©.  dmide 
per  quadratum  aggregati  fient  i~  Sc  i\? 
igitur  horum  componunt  fy.  10.  &  funt 
in  proportione  8.ad  7.  deinde  quia  S.com- 
ponitur  ex  5.  &  3.  quadrabis  5.  8c  3,  & 
fient25.&9.  &  fimiliter  quadrabis  8.  6c 
fiet<>4.  multiplica  25.  in  z~  qui  fuit  pars 
correfpondens  ad  8.  &  fiet  multiplica 
<).in  2-^fiunt  2  5Y-diuide  per  <?4-exic  i^-  8c 
fimiliter  diuide  25-^- per  64.6x^7- dico  igi- 
tur  quod  fy.i^  &  ^i.i-i-  Sc^l  —  componunt 
$£.10.  &  func  in  proportione  7.5.3.  com- 
mode  referendo  &  itaprocedit  in,  infinitum. 

Regula  de  duflict. 

Quando  aliquis  ponit  quxftionem  in  plu-  45 
ribus  numeris  &  non  nominat  aliquem  illo- 
rum  tunc  oportet  vti  regula  qus  vocatur  de 
duplicieciam  a  me  in  lucem  cum  pluribus 
aliisedita&  inuenta&  eft  vt  potefta§  aggre- 
gatum  illorum  numerorum  1  co.deinde  per 
hoc  inueftigabis  fummam  illorum  poft  in- 
uentafumma  quaresper  aliam  pofitionem 
vnumquemqueeorumperfe&  hoc  modoi>. 
pluribus  pofitionibus  abfoluesquod  in  vna 
fere  eilet  impoflibile  exemplum  .  inuenias 
duos  numeros  quorum  quadrata  iun<5la  finC 
20.&  ducto  vno  in  alterum  additifque  nu- 
meris  ipfis  producatur  10.  quaeritur  quales 
eruntillinumeri.Siigitur  faceres  pofitionem 
de  vno  non  poiles  ponere  alterum  fi  vero 
foluere  velles  dicendo  vnus  fit  1  co.alius  , rc°o. 
non  efTet  verum  quia  deeflent  numeri&  dato 
quod  eifet  verum  perucnires  rariflimeadca- 
pitula  nota:&  vixaliquando  ad  decompofi- 
ta^fac  ergo  fic  pene  quod  aggregatu  nume- 
rorum  fic  1  co.5c  quia  produclum  vnius  iu 
alterumeftcu  ipfis  numeris  lo.igitur  deptis 
ipfis  numcris  quod  funt  1  co.remanebit  pro- 
du<Stfi  vniusinalteru  io.m.i  co.&quia  qua- 
dratu  totius  per  quinquagefimatertia  regu- 
lam  quadragefimifecundi  capituli  squatur 
quaducis  partiam  curq  daplo  vniusin  al- 

cerum 
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terum  Ik  duplum  vnius  in  aherum  eft  20 
111.2  co.quia  produ&u  vnius  in  alcerum  fue- 
1«  io.m.  1  00.  quadraca  eciam  iundta  fa- 
ciunt  10.  ex  fuppolito  igicur  1  ce.  quadra- 
tum  totius  xquabitur  40.  m.  1  co.  quare 
res  valebic  pcr  capiculum  compoficorum 
s.  4 1  in.  1 .  &  hxc  erit  fua  numerorum  qua 
habita  dicdiuidc  ;v.  4  1.  m.  j.  in  duas  par- 
les  quarum  vna  in  alteram  dudta  faciat  1 1 . 
in.  *.  41.  hxc  eft  cnim  produdtio  vnius  in 
alterurn  co  quod  1  o-  fupponebatur  aggre- 
gatum  numcrorum  cum  productione  igitur 
iublato  aggregato  quod  eft     41  .m.  1  ,cx  10. 
remanet  productum  vnius  in  alterum  1  I. 
in.jji.  4i.diuideigitur  pcr  regulam  centeli- 
mamprimam  quadragefimi  fecundi  capituli 
^£.41.  m.  j.  induas  partes  xquales  &  vna 
eric  y..  ioj  m.7  qnadra  fit  107-  m-  fy* 
107-  detrahe  11.  m.  1^.41.  ex  10-7-  m.iji. 
icy  rit  ly.  41.  m.  107-111.7-  quate  idem 
elt  pcr  prxcedentem  vel  per  dicenda  in 
quxftione  leptuagefima  nona  j\i.  1 07-  ni. 
huius  igitur  i^.  detradta  ex  dimidio  numeri 
oltcndit  partes  :  fuic  dimidium  numeri  ju. 
107-  m.~  a  quo  dempta  iyi)i.  107-rn-p 
hct  minoi  numerus  i^VL.  10-7  m.  -f  m. 
*VL.     10-7  m.  -f-  raaior  autem  jjiVL. 
107-  m.-f-  p.  iSiVL.      10-7  m.  -7-  quod  eft 
lntrntum.  Cuca  hxc  nota  quod  licet  in 
ccmeluna  ptinv,»  regula  quadragcfimife- 
cunJ»  capituii  di&um  fit  quomodo  aliquis 
uumcriu  diuidatur  iu  duas  partcs  quarum 
quadxata  iun&a  raciant  aliqucm  numcrum 
datur  umen  modus  facilior  Sc  eft  hic  vo- 
lo  cxcmpli  gratia  diuidcre  7.  in  duas  par- 
tes  quarum  quadrara  fimuf  iuncta  faciant 
.i9.diuidc7.  fit  j-r-quaclra  fit  12-7-detrahe 
tx  dimidio  19.  quod  eft  14  —-  remanet 
tj  cuius  iy.  qux  eft  1  -f  addita  &  detra- 
ctaa  j-f-facit  partes  illas  quxfunt  2.&  5. 


Jlfgula  de  Mcdio. 
*6     Operamur  autem  aliquando  per  rcgulam 


T  au*  plus  :  eft  quxfitum  ,  &  ad  difcer- 
nendum  quidam  operantur  per  trigemi- 
natas  quantitates  admodumfractorura. 

Exemplum  inuenias  duos  numeros  quo* 
rum  multiplicatio    inuicem  faciat  8.  8c 
quadrata  iuncta  fint  cum  ipfis  numeris  27. 
pone  quod  aggregatum  ex  numeris  fit-f 
quan.  iioc  diuide  in  duas  partes  quarum 


1  co. 


7-  quan. 

7-  quan.  m.  1  co. 
—  co.  quan.  m.  1  ce. 
t  Suad-  T 


,T  m'8' 
m.      V.  - 


m.8 


L-  Tp.  jji.  V.'t7  m.8 


vna  fic  1  co.  aha  erit  -7-  quan.  m.  1  co.  8c 
quia  multiplicatio  debet  facere  8-  mulci- 
plica  1  co.  in  7-  quan.  m.  r  co.  fit  — 
co.  quan.  rfi.  1  ce.  5c  hoc  xquatur  8.  igi- 
tur  y  co.  quan.  xquatur  1  ce.  p.  8.  diui- 
de  —  co.  ex  capiculo  raneor  fit  -7-  quadra 
fit  '—  minue  numerum  vt  in  capitulo  ran- 
cor  minue  fit  77  m.  8-  igitur  hoc  cotura 
minue  &  adde  dimidio  radicum  per  ip- 
fummet  capitulum  fit  -f  m.  m.  8.  &c 
■7-  p.  '-■  rn.  8.  his  adde  capiendo  eam 
ablolutam  &  poft  vniuerfalem  fit  vna 
pars  j?iL.     m.  ^i.  V.  77  m.  8.  alia  jjtL. 

jji.  L.T  m.  V.  ;Tm.  8. 
ife.L.T  p.^i.  V.tV  ro.8. 


p.  8. 

-p.  8. 


iji.  43  — -  ra,T 

T  p.  ^i.  V.  lT  m.  8.  &  quia  thema  dicifi 
quod  numeri  debent  quadrari  ideo  qua- 
drabuntur  vtrique  hoc   modo  vides  ~ 
p.77  p.  8.  &  77  p.  t  p.  8.  nam  aliae  in- 
eruciationes  cadunt  quia  vna  eft  p.  alia 


qux  vocatur  d:  Medio8c  hxc  abfoluit  nosa     m.  &  funt  xquales  ,  iunge  igitur  hxc  duo 


pluubus  opriatiombus  &:  forma  regulxtalis 
cft  pnne  t  quam  pro  aggrcgato  numcri  qux- 
rrndt  dcinde  diuidc  -  quan.in  duas  partes 
qtiaru  vnacft  ico.alia  7-qua.m.  i.co.deinde 
multiplcamus  inuicera  partes  &  produclum 
Rc  7-  co.  quan.  m.  1  cc.  deinde  opcramur 

t  quan. 

1  CO.     -7  quan.  m.  1  co. 

addendo  aui:  minuendo  numerum.  Poft  po- 
nimus  T  c0,  quafl.  tanquam  fit  t  co.  §C 


produdta  cV  fient  T  p«  16"-  quibus  adde 
27.  &  fient  43  t  huius  igitur  iji,  m.  t.  e& 
numerus  quxfitus  id  eft  aggregatum  eft 
igitur  aggregatum  -y..  43  t  ra*  t  ^iu'de 
igitur  pcr  ccntefimam  regulam  quadrage- 
lunifecundi  capituli  ^i.  4J.T  m.tm  ^uaS 
partes  ex  quarum  muitiplicatione  proue- 
niat  8.  &  operaberis  complementum  quac- 
fiti  fed  illud  poftmodum  eft  extra  propo- 
fitum. 

Et  hanc  habui  a  Magiftro  Gabriele  de 
Aratoribus  3  qui  eam  habuit  a  Fratre 
Luca  s  &  eft  ingeniofa  valde  hic  autem 


opcramur  pet  capiculum  compofitorum  aut  Magifter  Gabriel  fuit  ille  qui  impulit  me 

li  multiplicatio  lit  gcminata  per  capitu-  vt  componerem  hunc  Iibrum.  Exempla 

lum  compolitorum  uuiorum  in  tribus  mo-  regulx  videbis  in  quseftionibus 3  regula  au- 

dis  Li>icnpt:s  diuidemiu  T  co.quan.  8c  fit  tem  dupli  a  me  inuenta  eft  facilior  quidem 

T  qnadta  ht  fy  adde  aut  minue  a  numero  fed  plura  prxfupponit.  Hasc  autern  fi  per  £e 


fit  totum  Ri.  vmuerfalis  addcnda  dimidio 
radicum  aut  minuenda.  Deinde  quadrabi- 
mus  .vtramque  parccm  &  accipiemus  ag- 
grcgatum  vtnufque  partis  in  quo  fem- 
pet  annihilatur  multiplicatio  incruciata  quia 
vna  elt  rh.  alia  p.  &  hoc  totum  adde  quan- 
titaci  iccundx  quxrcnds  &  jji.  totiuJ  m. 
Tom.  I  r. 


fumaturlonge  eft  vniuerfalior. 
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Capvt  LII. 

Ve  Societattbm. 

REs  Societatum  leuis  eft  ;  conftat  enim 
ex  quinque  ex  capitali  partium  ,  ex 
reddicu  proporcionali ,  ex  tempore  manfio- 
nis,ex  exiftimatione  perfonarum,  &  aggre- 
gato  toto  quod  corpus  appellatur  fociecatis. 
1  Ec  circa  hoc  vnum  tantum  particulare 
conuenic  fcire  quod  cum  portiones  non 
arquantes  vnitatem  iunguntur ,  femper  ag- 
gregatum  ex  denominatoribus  pro  vnitate 
itatuendum  efl ,  veluti  4.  focietatem  ineunt 
primus  vult  dimidium  ,  fecundus  tertiam 
paccem,  tertius  quartam  :  quartus  quintam: 
totius  lucri ,  tufcis  quodf  f  -f  f  implent 
£  vniusintegri  jiion  igitur  eft  poflibileex 
re  qua;  tantum  eft  60.  dare  77.  diuidemus 
igitur  77.  dando  primo  partes  30.  &  fecun- 
do  20.  &  tertio  1  f.  &  quarto  1 2.  feruabi- 
tur  enim  proportio  inter  eos  qualis  fuit  in- 
ter  f  f  f  f.nam  ficut  f  eft  duplum  adf 
ita  ^o.ad  15.  &  ficut  f  eft  dimidiomaior 
—  ita  30.  continet  20.  &  dimidinm  eius 
&  ita  ii  vnus  vellet  f  &  alius  f  &  hoc  elt 
minus  integro  :  diuide  produ&um  ex  2.  in 
3.&eft  d.per  z.&C  3-exibuntiidem,  quiiun- 
di  ponentur  pro  denominatore  ,  habebit 
igicur  primus  f  8c  fecuudus  f  ,reducendo  ad 
regulam  dicemus  pdfito  qnod  eiTent  partes 
datae  f -f  *f  :  1uas  i"L'mptx  in  1  i.habente  U- 
las  partes  faciunt  1  3.(1  6.8c  4-&  ^.qua:  fue- 
runt  partes  de  1  z.diuifo  per  f  f  f  •  raciu"t 
j.diuifum  per  1  ^.quiderunt  ~  ~  ~.&c  ficnt 
JT  rr  t*  &  hoc  cft  dicere  fi 
irHac^quidfient^  _f  ff 

&  fient  TTTTrr'-  regula  igitur 
pra&iea  eft  vt  ducas  denomi- 
natores  inuicem  vtpote  ff  f 
fiunc  12.  deinde  per  vnum-    13  [  1  3  |  1  3 
quodque  denominatorum  pri- 
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mi,fecundi  &  terti)  ,  &  fient  pro  primo  6. 
pro  fecundo  4.  pro  tertio  3 .  &  hoc  ferua, 
deinde  iunge  fimiil  ,  &  aggregatum  pone 
pro  denominatore  quod  eft  13.&  nnmerum 
fematum  pro  numeratore  hoc  modo  e—  — 
T  quare.  Et  pro  fundamento  huiusopinio- 
nis  exiftimant  quodfi  quis  dicat  fi  3.  eifec 
mediecas  4-qua*  eflet  fexta  pars  de  1 2:dicunt 
quod  medietas  ^.eft  z.igicur  ^.dTet  2.  fi  igi- 
tur  j.eifet  jt.quid  fiec  12.&  fiet  perregulam 
3.  duclo  2.ini  2.fit  24.  diuifo  per  ^.fit  8. 
eius  fcxta  pars  eft  1  f ,  igitur  fi  3.  eflec 
medieras  4.fextapars  i2.eflet  if .  &  fimili- 
ter  fi  j.elfec  quarta  pars  30.  peto  2.  cuius 
eilet  tertia  ,  pars  quarta  pars  ^o.efl^f, 
igiturfi  j.effet^f  ,2.  cuius  erit  tertiapars 
tripla  2.fic  6\duc  in^f  fit  45.  diujde  per 
5 . fic  5? .  igicur  2.eflettertia  pars  de  9.  quod 
probatur  per  conuerfum  dicendo  fi  quarta 
pars  3o.eft5.tertia  pars  9-quid  erit,  diuide 
per  quartam  partem  30.  &  eft  7f ,  produ- 
ftumex  5,iii9.quod  efl^.exittf.cuiusjter- 
tia  pars  eft  2. 

Et  hic  eft  fenfus  dicentis  fi  3.  eflet  medie- 
tas  4-qua:  eifet  fexta  pars  de  1 2.  &  hoc  ex 
virtute  fermonis  ,  quod  fidiceret  fi  medie- 


tas  4.  eflet  3.  quamam  eflet  fexta  pars  12. 
tunceflettotum  conuerfum ,  eflet  enimfen- 
fus.  fi  2.eflec  3.  quaiiam  eflec  fexta  pars  1 1. 
duc  i2.in  3.fic  30.  diuide  per  2.fiec  i8.eius 
fexcapars3eft  3.  igitur  vno  modo  eft  if  j  & 
alio  modo.  5  .  nam  fubiettum  fermonis  quod 
eft  1  .augetur :  Iioc  modo  autem  3.  fit  fubie- 
dum  fermonis ,  &  mjnuitur  :  cum  igitur 
quis  dicitfi  3.  eflec  mediecas  4.  intelligitur 
diminutio,6c  fidicatfi  medietas  4,ellet  3. 
intelligitur  audio,  primus  enirri  terminus 
quod  profeitur  eft  res  quse  augetur  aut  mi- 
nuitur ,  confidera  igitur  fifecundus  termi- 
■  nus  cft  maior  primo  fit  au€tio,  fi  minor  di- 
minutio  :  &  femper  fecundus  terminus  de- 
betduci  per  tertium.  Et  diuidi  per  primum: 
fed  oportec  eciam  intelligere  bene  quis  fit 
tertius  cermintis  multiplicandus ,  Frater  au^ 
tem  Lucas  credidit  hos  ambos  fenfus  in 
eodem  fermone  poile  contineri  atque  ita 
diftinxit.  Verum  hoc  non  eft  ita  ;  fermo 
enim  Mathematicorum  abhorret  ambi- 
guitatem.verum  funt  res  has  contentiofi  ho- 
minis  ,  &  non  optimi  Arithmetici  ,  cum 
vero  qui  talibus  fermonum  decipulis  ftudet 
reiicere  tanquam  inutilem  debemus  ,  cum 
igitur  dicimusprimus  debet  haberef ,  fe- 
cundus  f  ,  tercius  f  3clarum  eft  quod  pro- 
portio  eadem  ieruandaeft  hoc  vtroquefen- 
fu  pofito  neceffario  euenit,&  etiam  fecun- 
dum  opinionem  noftram  quse  eft  multum. 
ab  his  diftin6ta  :  verum  cum  dicimus  Ci 
3.  ellet  medietas  2.   quasnam  eflec  fexta 
pars  1  2,cuik:  eft  alius  CcnCus  verioriftis  nam 
neque  2.  totum  vfque  ad  j.augeri  debet» 
nec  3.  in  totum  diminui  vfque  ad  2.  fed 
ambo  debent  ad  alterum  accedere  ita  qnod 
fiantaequales  ,  Nam  8c  natura  rerum  ita  eft 
quod  vtroque  termino  variatio  aequalis  efle 
debec ,  &  fimiliter  fi  dicamus  fiex  duclu  3. 
in  2.  fiat  4.  nam'  hoc  non  eft  aliud  quam 
3.  elle  medietatem  4.  nam  qua:Iibet  me- 
dietas  du|>iata  perducit  fuum  totum :  quid 
igitur  eritfeiha  pars  1  2.  8c  hoc  demonftra- 
tur  clare  in  fuperficie  cuius  vnum  latus  eft 
diuifum  in  3.  aliud  in  2.&fuperficies  fit  4.  in 
veritatemam duplatum  ^.hocmodoproducit 
4.111  hoc igiturveriore fenfu ducemus  3-in 2. 
in  apparentia  fit  6.  8c  quantum  ponitur  4. 
diuide  verumpofitumper  pofitum  falfum& 
eft  diuidere.^.per  6".ficf  :accipe^;.  eius  8c 
eam  duc^in  omnes  terminos  quos  qusris  8c 
habebis  eos,  duc  f  in  9,  fit  6. 8c  erit  3.^.6". 
&c  fimilitcr  duc  Bi.f  in  2.  fit  af  Sc  t$l.  eius 
erit  2-&  ficdicemus  quod  1 2.  erit  ^..96.  & 
eius  fexta  pars  erit  ij£.2f  :8c  ita  fi  quis  dicat  fi 
ex  3.1114. fierec  7. quantum  fieret  ex  2.in  6. 
duc  ^.in  4.fic  1 2.diuide     per  12.  exitf :  8c 
eius  ^t.ducenda  erit  in  omnes  terminos,qua- 
ckabimusigitur  3.4.2.6'. fient.9. 16.4.36^- 
dti  in  f  faciunt  ^f  :Sc  5»f  :&  if : &  2  i:erit 
igitur  3.^.5-f  :&  4.erit  ^.9— :&  2.^.2  f  :& 
(>.^i.2i.igitur  ex  2.in  6.  Set  quantumex 
if  in  ^.2  i.&fit  $i-49.  qus  eft  ficut  etiam 
ex  3.  in  4.  &  hic  modus  feruit  Almagefto 
&  veritati  :  &  fuperficiebus  &  nos  de- 
monftrauimas  aiias  ipfum  ,  &  confeit  ad 
habendam  veritatem  in  pluribus  quarfi- 
tis  cum  reliqui  tantum  fint  ad  oftentatio- 
neln  :  &  vbi  aiodus  hic  in  Societatibus 

qupd  , 
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quod  taine;i  raniii  '■•  uccick  dilrcrcnrum 
ab  aliis  adducerct  jf  lo  Sc  ncn  aius  attcndcre 
dcbcs. 

_t  Vcniendo  igitur  ad  excmplum  focieta- 
tum  ponam  diltinguentia  modos'quinque 
licct  ferc  in  omnibus  capitale  ,  corpus,  & 
tempus ,  Sc  redditus ,  nccclfano  prxfuppo- 
nantur  ,  pcrfona  autem  extimatione  depra- 
Jicnditur  ,  fufficicnt  autem  exemplum 
vnum  rantum  pcrquxomnia  hxc  compra?- 
hendciitur.  Diuites  duo  mcrcatores  focie- 
tatcm  imcrunt  iu  Calendis  lanuarfj  1 5  ,•■•>. 
Primus  poluit  aurcos  ioco.  Sc  voluit-f  to- 
tius  lucri :  Sc  fecundus  pofuit  aureos  700. 
Sc  conrcntus  fuit  accipcre  -f  :  fupcruenit 
autem  m  (Salendis  Auguiti  ceccius  focius 
qui  disit  cgo  ponam  pcrfonam  &  aurecs 
100.  &  ipli  duo  primi  compucauerunc  lu- 
crum  fadtum  in  menfibus  7.  cum  capita- 
I»  ,  Sc  inucnerunt  quod  refpetlu  totius  li 
iiie  poneret  quoJ  promifcrat  poterac  daii 
—  totius  lucri  habita  proportione  eius  qui 
tuhebac  y  curn  aureis  700.  reipe&u  totius 
capiulis  prmu  quod  fuit  1700  :  Sc  ita  con- 
ucnciunt  quod  primus  habciet  fecun- 
dus  |  tertius  -f-  totius  lucri  a  Calendis  Au- 
gulh  vlquc  quo  durarct  locietas ,  quod  illud 
quod  aquiikumfuerat  pet  7.  menles  priorcs 
in  bne  iubaeiur  pro  capitaii  refpcciu  tern) 

6  quod  habcret  diuidi  pci  duos  piimos  fub 
pnma  mtcr  co\  fa£U  in  capice 

1  1(17.  idcft  in  fine  -,  perditum 
tarium  fadtum  in  Calendis  Au- 
lucncrunr  vltra  totum  capitale 
>rum  quod  fuit  1  800.  aureornm 
lucruin  auicorum  800.  computato  lucro  fa- 
cto  111  primis  7.  menlibus  ,  cum  igitur  ne- 
fcircnc  iplum  qualitum  fuit  quantum  vni- 
cuique  drbaetui&quancixftin»ata  eft  per- 
tontittius. 

Primus  icoo.  mcnles  24-f 

Sfcnndus  700.  menfes  14  -f. 

Tcrciui  1  oo.6c  perfonam  mcnfcs  17-f . 

Ponc  t^nur  res  cognitas  hoc  modo  vt  vi- 
dcs  pet  ordwem  cum  luis  tcmporibus,  Igno- 
ta  autcm  tunt  lucrum  7.  mcnlium  &  aelti- 
•natio  perfonjr  Cum  iguur  iccundus  ha- 
betl  f  rotmt  ex  quos  pofuit  ,  quid  po- 
luit  tcrtius  vt  haberet  -f,  rcduces'^-  -f  -f  fi- 
ntul  Sc  fient  pro  ptimo  'j,  pro  fecundo  ~-> 
pru  tcttie  .7,  Sc  elt  y,  li  igitur -f  fic  ex  ]- 
pixcedcnubus  capitalis ,  ei  quo  fiec  -f  ,duc 
YtnTyfiunt  —(,  ditiidc  pcr -f  excunc  ff , 
tautuni  igitur  pofuic  tettius  computata  per- 
lona  Sc  aureis  100.  refpccru  aliorum  :  reli- 
qu»  .rutcm  qui  pofucranc  1700.  Sc  lucrurn 

7  mcnlium  pcfuerunc  \\  reliduum  vidclicet 
tutius  capitaiis.  Pone  igitur  quodlucrum  7. 
mcnliiim  rucric  1  co.igitui  capixale  duoriun 
pumum  fuic  1700.  p.  1  co.&  hoceftxqua- 
le-yjtotius  capitalis,  dic  igitur  li  i7©o.pro- 
ducit  1  co.  in  7.  menfibus  ,  quid  producec 
cotum  capicalecum  tertio  in  17.  mcnlibus, 
hoc  autem  facics  in  tribus  vicibus  per  re- 
gulam  jdieendo  li  i7co.p.  1  co.  funt-^  ca- 
pitalis  ~  cipitalis  quid  cruut  :  duc  11.  in 
1700.  p.  1  co.  fiunc  35700.  p-  nco.diuide 

Tm.  1 K 
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pet  64  ixeunc  \\  co.p.^j—  :  hoc  adde  ad 
aleduorum  htt  22  $j--e  p.  1  co.-f^. 
Dic  poilmodum  fecundo  ,  li  i7oo.Iucra- 
tut  i  co,  quid  lucrabitur  2257 ~6  p.  1  co.~ 
in  totidcm  menfibus  videlicet  7.  duc  1  co. 

in  2it7~ip-i  co-  ii^ent  *2-57ic  co.p.rce. 
~  :  8c  hoc  eifet  diuidendum  per  1700.  fed 
quia  qiurrimus  lucrum  17.  menlium  due 
totum  per  i7-fienc  ce-n^'.p.}6iz^~co. 
diuidepei-7.  exibunc  ce.3^5  p.  jio^o^f-coi 
hoc  igitur  diuide  per  i7oo.exeunc  77-71"  cc« 
p.3.77^-  co.  cui  adde  i  co.qua:  fuic  lucrurn 
aquincum  ante  Calendas  Au^ufti  ,  fiec  co- 
cum  lucrum  4^-  co.  p.  jfffr0  «nfiis  ,  & 
hodJebuic  acquari  coci  lucro  quod  fuic  800. 
aureorum  :  reduces  ad  ccnfum  primo  mul- 
tipiicando  omnia  per  152320.  &  fienc  ce. 
289.  p.  £5098 15-f  co.a^qualia  1  21  856000. 
auceorum  ,  igitur  diuide  omnia  per  289.  fiet 
ice.p.21  io.-|~  co.  arqualia  421647^7-  fe- 
queie  a'quationem  per  capitulum  res  valec 
1534801^^  m. ^105 fSr:&  hoc 
fuit  lucrum  primorum  7.menliura,  quod  de- 
trahe  a  totali  lucro  videlicec  aureis  800. 
renunec  lucium  menftum  17.  hoc  185^ 

mmus  i  534801-77^  &  hoc  <Je" 
bcc  diuidi,  dando  piimo  ~-  :  5c  fecundo  : 
Sc  tei  tio  -f  ,  reliquum  aucem  quod  fuic  j^. 
1 5  348oiT7-'.^^"f  dcbec  diuidi  ica  quod 
primo  dencor  1  ,  &  lecwndo -f ,  Veniendo 
ad  approximationem  nam  res  mercaturai 
hoc  poltuhmt  ncc  manent  in  quantkatibus 
furdis :  excipe  15548017-^^  &  eft 
123877^  a  qua  detrahe  1055^—  remanenc 
aurei  183.  cum  :  hoc  aucem  eft  di- 

uidendum  ica  vc  primo -f  &  fecundo -f 
aducniat  fienc  igitur    primo  122  7777'^ 
fecundo  autem   6 1  \SW%T»  refiduum  au- 
tem  eft  aurei  616  J-^h-  ex  quibus  dan- 
do  primo  ^  fecundo  ~  tertio  --  hunc  pri- 
mo  }  i8  ii^VTS  fecundo  aucem  aurei  164 

7*1$  teicl°  autcm.  11  *  TT778I7  lundis 
igitur  partibus  primi  in7.  &c  in  17.  men- 
iibus  Sc  fimilitcr  lecundi  fieht  primo  au- 
rei  4  5 1  jfvvHI  fecundo  autem  aurei  215 
mtT»"  ^  tertio  quod  prius  videlicet  au- 
rei  113  :  ex  quibus  confiatur  fum- 

ma  aureorum  800.  Modo  autem  videa- 
mus  quanti  perfona  fuic  extimaca  lucrum 
primum  fuic  aurei  183  jf^if  additis 
1700.  capitalis  fiunt  1883  j'~r'£  tertius 
igitur  poluic  77  huius  fummae  duc  totum 
in  li.  &c  fiunc  3 9 $43  '^ir^d  diuide  per 
85.  exeunc  465  frf—f  &  quia  pofuic  au- 
reos  ioq.  in  pecunia  igitur  perfona  fuic 
cxrimata  pro  rcliquo  videlicet  aureis  3^5 
tTtH^  quare  totum  corpus  fociecacis  in 
finc  debuic  appellati  quod  ellet  aureorum 
29^5  W)\lfa  '•  aliqui  aucem  hoc  primo  in- 
ueniunc  deinde  per  ipfum  danc  lucra  ve- 
rum  pofui  modum  hic  faciliorcm  quo  per- 
fcifte  inteliccto  fcics  inucnite  Sc  foluere  om- 
ncs  quxftiones  focietatum. 
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Capvt  LIIL 

De  Societatibw  bejliarum. 

SQlent  diukes  dare  colonis  beftias  vc  pe- 
cudes  6c  vacas  ea  condkione  vtpoft  cer- 
tuin  tempus  diuidant  capitale  &  iucrum, 
vel  p^puencum  :  nam  loco  beftiarum  Agri- 
cola  non  fohim  curam  ,fed  &  cibum  ponir. 
Vnde  in  certo  tempore  conuenrionis  Do- 
minus  $c  agricola  diuidunt  tocum  capkale, 
&  prouentum  ,  per  .-equalia  :  vel  faltcm  ad 
dacas  portiones  :  fepe  tamen  Sc  coionus  ali- 
quam  partem  ponit. 

Totum  igkur  negotium  confiftit  in  duo- 
bus  ,  Primo  in  temporis  inuentione  ,  & 
lisc  habetur  pet  modum  fufionis  metallo- 
rum  provc  dicfcum  eft  in  capicub  fuo ,  qua> 
res  igkur  omnia  refidua  temporum  &c  ea 
ducesin  capita  animalium,  &  totum  diuides 
per  capita  animalium,  Sc  quod  exic  eft  tem- 
pus.Exemplum  quidam  dedk  ico.  pecudes 
ad  tenendum  5  .annis ,  de- 
inde  poft  biennium  dedic 
300.  eadem  conditione, 
deinde  poft  annum  &  me- 
dium  l^o.aliasea  condkio- 
ne  :  quxrkur  quando  hic 
dicetur  tenuiiie  5.  annis 
omnes  pecudes,  &  ita  qua- 
do  finita  erit  pa<51*io:quan- 
do  igicur  pofuic  150.  pe- 
cudes  deficiebant  anni  1— 
pro  complendo  tempus 
100.  pecudum  :duc  i-^-in 
100.  fic  150.  &  fimiliter 
quando  pofukeafdem  150» 
deficiebant  anni  37-  ad 
complendum  tempus  300.  pecudtim  duc 
300.111  3^-fit  1050.  vlcimo  ad  i^o.deficie- 
bancanni  j.duc  i;o-in  J.fiunt  7$o.iunge  fi- 
mul  fiunc  omnes  peccudes  150.  1050.  750. 
Sc  ita  fient  omnes  i^jo.diuide  per  aggre- 
gatum  pecudum  &  eft  550.  &  fienc  anni 
377  &  tanto  tempore  tenebicomnes  peccu- 
des  a  die  in  qua  recepit  vltimas  1  50,  praedi- 
ces  igitur  focietatem  finitiabinitio  inchoan- 
do  anuis  7^—:  probatioeft  vtreducastocum 
Sc  pecudes  inuicem  &  fiet  fumma  2750. 
temporis  &pecudum  iri  vltima  autem  pecu- 
duin  i^o.datione,  iam  prarceflerat  pecudum 
&  temporis  fumma  8oo.igiturdeduclis  Soo. 
ex  27'5o.remanent  1 5  50. quamobrem  cum 
hnc  5  yo.pecudes  ad  complendum  1950.  re- 
quiruntur  anni  377. 

Secundum  eft  quodcum  fienda  fitdiuifio 
0\te  ceinpus  vel  poft  ,  deme  partem  pofi- 
tam  ex  parte  habenda  6c  refiduum  duc  in 
tempus  focietatis  ,  &  diuide  per  tempus  pa- 
clionis  :  Sc  talempartem  dabis  colono  vltra 
debiram  proportionem  potes  &  idem  facere 
ducendo  in  lefiduum  animalium,  exemplum 
Dominus  pofuit  pecudes  ioo.colonus  nihil: 
debuit,  infra  5.  annos  capkale  &  prouentus 
diuidi  per  squaiia  quia  igitur  colonus  nihil 
pofuit  aduenic  ei  medietas  tota  propter  tem- 
pus  annorum  y.duc  igitur  in  cafu  in  quo  ac- 
trideret  diuifio  in  »nlu$  }~  :  &$.  anni  daftc 
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■7-quid  dabuit  3-7  duc  in-^-  fiunt  \  \  : 
diuide  per  5-exeunt 7—t  &  hxejsit  pars  co- 
loni  reliquum  erk  Domini  quod  eft  8c 
idem  redit  faciendo  dc  pecudibus  ponamus, 
quod  pecudes  illaun  annis  3-7  faclx  etltnt 
300.  igkur  pars  coloni  eflet  1  50.  in  5-annis. 
dic  igicur  fi  anni  y.dantpecudcs  i^c.quau- 
tum  dabunt  anni  j~  in  1  yo.iiunt  525.  di- 
uide  per  5.  &  erunc  pecudes  icy.&c  hiceft 
7—  de  300.  quare  vno  &  alio  modo  idem 
redit.Quod  ficolonus  poluifttt  vacca.s 
minus  $i.5c  deberent  diuidere  in  anniscri- 
bus  ,  accidic  aucem  vt  cogereutur  diuidere 
in  2  8.menfibus,  fac.  Vt  dictum  eft  pona- 
mus  quod  tunc  fuerint  capka  76.  deme~. 
quod  eft  pars  coloni  in  capkali»,  nam  8.eft 
■j-  de  4o.ex  -7-  &  hoc  eft  quod  debec  ei  in 
j.annis  remanenC  ^,ducin  2  8.menfesfiunn 
^-menfium  ,  diurdeper^fj.  menfesexeunc 
f^jdabis  igitur  colono  pro  parte  fua  primo 
~  Cotius  deinde  7-  &*  hoc  totum  eft  jj-  to- 
tius,  duc  1 3-in  7^.fiunt  9S8.diuide  per  30. 
exeunt  3  2  Jrf,  &  tot  debentur  colono,  reli- 
quac  Domino  :  hoc  eodem  modo  facies  fi 
tempus  tranfgreiliim  fuerit  parce  coloni  de- 
traclaprius,  dereliquo  idem  operaberis  fe- 
cundum  Fratrem  Lucam.  Exemplum  pofuic 
Dominus  loo.pecudes ,  colonus  nihil  vt  di- 
uideretur  grex  per  in  4.  annis ,  colonus 
tenuic  ^.annis,  &c  fuevunt  pecudes  700.  da 
primo  350.  colono,  deinde  diuide  relvquas 
35o.in  medium  fiunc  iyy.duc  175.  in  3.  Sc 
eft  tempus  vltra  primam  conuentionem, 
fient  pecudes  5  ^y.diuide  per  4.  exeunc  1 3  1 
•~3  adde  ad  350.  habebic  colonus  4^1 
Dominus  refiduum  218-^-. 


Capvt  LIV, 

Ve  V  enfionibm  Aomorum  cum  mutno  cenfu. 

QVidam  locant  domos  accipiendo  pecu- 
niamantc  ,  &regula  in  hoenon  ex- 
ponetur  nifi  per  exemplum  ,  quidam  accepic 
domum  pro  libris  1 3.  finguio  anno-oi  dedit 
DominodomuslibrasiJo-donecextingueren- 
tur  librx  illas  &  poft  e  domodiiceilurus  ita 
quoddelibris  ^o.volebat  5-pro  100.  &  eft 
f-  :  ficut  folet  fieri  fingulo  anno  quairitur, 
quando  finietur  &c  locatio. 

Ad  hanc  incerrogatione  cfttriplexfolutio 
/icut&triplexintelltcluSjvel  enim  vuk  5-pro 
ioo.abfolute,itaf  quodinceptoanno  alionoii 
vuk  trahere  nifi  ex  eapkali,  vel  vult  trahere 
ex  capkali  &  redditu  ,  vel  vult  quod  mtel- 
ligatur  portio  temporis  pro  portionelucri,  Sc 
Jicet  duo  primi  modi  hicnon  videantur  dif- 
ferre  quantum  redditus  pecunia?  eft  minor 
redditu  domus  dabo  tamen  tibi  exempinm 
differentiaj :  quidam  dedic  1 000.  aureos  hac 
conditione  vt  perfolueret  aureos  z  c.  ex  domus 
ficfo&:  acciperet  aureos  ^o^ropterpecunias 
datas,tuncfi  loquimurde  redditufimpliciilli 
looo.aureicrefcentcontinue  aureis  30.  fine 
difTerentia  fic  in  io.annis  eifenc  1300.  aurei 
fi  verd  fic  redditus  capkalis  tunc  in  primo 
anno  habebit  aureos  lo^o.in  fecundo  io<ji 
-f  iin  tercio  1 004  \j>  &  ica  de  aliis ,  dehoc 
igitur  videbicur  in  capkulo  fuo. 

Reraanent 
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Rcmanent  igitur  cLio  modi  vel  quod  in- 
tclligamus  ex  pecuniis  pattem  temporis  pro 
toto  knna  compuuii  >  &  hoc  modo  lo- 
luic  Iratcr  Lucas  &  non  conuenic  modns 
ta.is  cft  ,  ex  60  hbris  primo  anno  iucratur 
I  ti.int  65-  deducas  2  j.  remanenc  40.  iu 
lecundo  anno  cx  40.  libris  deducuntur  2.  & 
fttnt  41.  deme  2j.  remanent  19.  &:  quia 
ilie  rctincc  19.  libras  ccrtio  anno  licec  non 
toco  quia  cuius  cxtinguntur  dat  tamen  Fra- 
ter  Lucas  redditum  totius  anni  videliccc 
~  vnius  librx  ,  fiunt  igitur  librx  19  & 
qualis  pats  eit  19  ~  dc  23.  taleui  partcm 
accipics  dc  anno  qux  facilitcr  habcbitut  du- 
ccndo  19  '{~  &  fimiliter  25.  per  denomina- 
torem  &:  fient  ~  vuius  anni  ik  ni  tan:o 
tcmpoie  locatio  ncc  finiecur  hoc  modo 

Si  vero  rcctius  vclis  examinare  vt  (icutil- 
lc  non  tabct  cenfum  c  domo  nifi  pro 
tcmporc  loctbonis.  itaalius  non  debct  cra- 
iurc  cx  p.cuniis  pto  toto  !i  huiancur  ante 
lpfum ,  dic  igitut  vt  priuspioduobus  primis 
annis:  in  tcrtio  rcmancbunt  1 9.  libiae  quas 
prometeri  facies  tantum  pro  ttmpore  quo 
ille  mancbit  in  domo  ,  cum  igitur  cenfus 
domus  fit  librx  2  5 .oporcebit  igitur  vt  tcni- 
pus  illud  fit  tale  quoi  faci.it  promercri  ex 
tcdduu  totius  anm  &  cit  '~  talem  partcm 
quT  addua  ad  19.  pnoporuonem  obtincat 
ai  1  j.  qualis  efi.  pars.  iplum  tempus  totius 
inni. 

Hanie  Mnem  pattem  inuenies  ex  regula 
centelimatiigcfinulextacapiculi  '41.  fic  de- 
tiaho     cx  2 $.  fic  1 1  -f  diuido  pcr  1 9.  exic 
l"  ~  liuc      ck  hic  eft  numcrus  qux-fitus , 
iiain  acccpia  parte  liue  diuilo  1  j.  per  ~  ex- 
etint  19     » diuifo  autem  77  per  exeunt 
qux  addita  ad  19.  faciunc  t6  -7  Vnde 
nota  quod  diuiderc     per      non  elt  nifi 
.  v  •!•  1  ..:    liu  l.r;  j  So.  pcr  i:\  S:  quod 
txit  iliio-K  in  1 9.  &  Ht  j6  1.  &  ponete  nu- 
nni.icjrcm  441.  diuiforis  ,  pro  dcnomina- 
torc  ,  Cic  hoc  nota  exemplum  aliud  volo 
diuidcte  ~t-  j>er  ^  dico  c  comicrio  facias 
diuidc  96.  pet  14.  exit  4.  ducin  17.  fiunt 
68.flc\i.      fxibontcx  tali  diuifione  ,  igitur 
iii  prof)  .   >  fueront  7;  Je  ij.&folui  19  ~~ 
&  hoc  fuit  unu  parsde  ji.quantum  huc 
tcmpuv  de  anno.  vidclicet       pollec  eciam 


C  A  P  V  T      L  V. 

Ve  Tranfmut.iiiombus. 

REs  tnnfmutationum  cognolcitur  in 
quatuor  modis.  Primus  elt  vt  fit  iim- 
plcx.Sccundus  vt  hc  cum  p.utc  pecunix.Ter- 
nus  elt  vt  fit  cuin  cxpecutionc  cemporis, 
K:  ex  his  componitur  quartus  modus  &  eft 
vtlitcum  natte  pccunix ,  6i  cxpcclacione 
tcmporis  fimul.Inhis  autem  modis  6.  qurt- 
iuntur  primum  qtiando  iqualiter  nactranf- 
inutatio  (ecundum  li  facla  fit  ex  quo  fada 
cltTcrriura  quislucraturaut  PcrdiccV q  lan- 
tum  quartum  quautuni  pro  100.  quiutum 
cx  quo  dcbct  ficri  vc  lucratur  ccitam  poi- 
rioncui  lcxtum  quomodo  ficri  dcbec  auc  fa- 
cta  fuic  nam  hxc  femper  iuut.  Item  vc  lur 


crecut  cantum  pro  ccncum  func  igitu<-'  inodi. 
omnes  14  lunc  5c  ali)  modi  fcd  cx  hi* 
pendcnc  omnes  enim  minutias  veilc  expo- 
nefe  eit  ihfiotcum  !i  igitur  quis  dicac  qui- 
«.iam  yiilt  dare  lanam  valoiis  10.  pro  12. 
fgo  habco  calam  vaioris  7.  quantum  j?one- 
re  dcbco  dic  li  i  o.  producit  1 2. quid  produ- 
cet  7.  duc  7.  in  1  h  fic  84.  diuide  per  10. 
exic  8  y  Sc  hoc  eil  pretium. 

SecujidUm  dixic  quidam  pofuit  lanam 
valoris  10.  pro  12.  &  rcccpic  celam  valore 
8.  &  fuit  cranfmucatio  xqualis  quantum 
L.  I  l  vahiit  duc  conucrlo  modo  8  -7  in  10. 
fit  84.  diuide  pcr  12.  exit  7.  &:  tancum  va- 
iuic. 

Tertium  quidam  dcdit  quod  valebat  5. 
pio  6.  &  recepit  qticd  valebat  14.  pro  ij. 
dicicur  aucem  valor  dunlex  :  aut  pretium 
quoin  pccunia  vendi  folenc  mcrccs.-auc  pre- 
tium  quo  res  ipfa  prius  ant  facta  auc  empra 
fuit  a  mctcatorc,vtrouis  modo  nil  refert ,  8c 
potelt  vtrumque  capitale  appcllari.  Qii^ro 
igiiurquis  lucratur  exeis :  &  quantum  :jiri- 
mo  quxre  precium  xquale  per  primam  di- 
cendo  il  5.  producit  6.  quid  prodticct  14. 
duc  i4.in<j.  fic  84.  diuide  pet  j.exici6-Y": 
&  tantiim  dcbutt  puncre  quod  vatuic  14-  &C 
pofuic  17.  igicui  ex  i-j.  vel  ex  16  ---lucia- 
tUI  Y'  nam  '7-05icedit  \6  \  in-7 

Quaitum  5;  (1  volueiis   fcire  quantum 
pru  centum  ,  ille  de  17.  lucratur  :  vel  in- 
tclligis  de  capitali  idcll  relpeclu  14.  vel 
dc  ptctio  apprcciato  St  eft  16. ,  -.vtroquc  au- 
tem  modo  duc4-in  100.  finnt      hoc  fi  di- 
uiferis  per  16-^-.  exibit  verum  pretium  hi'- 
cri  quod  crit  1     fi  vcro  diuiferis  per  verum 
capitale  exibit  appretiatum  :  verum  capica- 
le  elt  14.  diuidc  ~  per  14.  &c  eft  ditcre  di- 
uide  20.  pcr  14  ,  cxic  1  y  t  &  hoc  eft  lu- 
crum  ;'.ppreciatum  ;  quin  igirur  dicis  cx 
16      lucratur  -^- hoc  eit  verum  pretium  , 
quia  vcndct  ex  illa  commutacione  inpecu- 
nia  quod  vendidillct  16  y  vendec  17.  &•  ita 
hierabicur      dc  fuo  capitau  fi  vero  dicas 
quod  lucracur  -~  de  1 4  hoc  non  eft  verum 
quiaiilud^yln  rti  vericate  canto  minus  ven*. 
det  in  pccunia  numcraca  quanco  ille  quia 
dcdic  5.  pvo  6.  appreciauic  -!-  quod  in  rei 
vericate  tamen  valcbat  -j-  in  pccunia  nume- 
rata  fiue  igitur  dicas  lucracur  de  14  -7  hue 
de  ii>  -7-  L'cratuf  -^idem  eft,  nam  vtrum- 
que  elt     :  ad  inuentendum  igitur  verum 
hictum  in  capitali  qum  diximus  luctatUr 
ex  16  4"  ipf*m  -j-  volo  icire  quid  in  rei 
veritate  lucrecur :  duc  lucrum  —  per  capita- 
le  14.  fiunt  -Yhoc  diuidc  per  appreciatum 
quod  elt  16  -j-  exeunt  ~- .,  &  tantum  lucra- 
tur  in  veritace  &  ita  declaro  hoc. 

§k  vc  vnus  ponac  quod  valec  4.  pro 
7.  &  alius  quod  valet  5.  pro  7  certum  eft 
quod  fadta  commucacioue  ille  qui  dcdic  4. 
&  recepk  5.  lucratur  ~  fui  car>italis  in  ve- 
ritate  St  hocelVi^.  pro  100.  lequere  igitur 
rcguiam  diccndo  li  5.  ponitur  7.  quantum 
^onecur  4.  exibunt  5.  -r  igicnr  ex  4.  lucra- 
cur  rcliduum  1  \  ,  illud  tantum  refiduum 
in  pecunia  non  eft  nifi  1.  tantum  :  duc 
igitur  1  ^-in  4.  ftc  ~- ,  diuide  per  5  -f  ,  exit 
prscife  1.  igitur  tacnen  lucratur  ,  pro  inue* 
niendo  quancum  pto  1  oo.dic  fic  5 .  ~  lucra- 
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tur  i  f  ,quid  lucrabii.ur  rco.velfi  4.1ucra- 
tur  i.  quid  lucrabicur  ioo.  & 
vtroque  modo  redic  idem  quod    4Pro  5 
eft  25.  7  A  8 

Qgintuni  cum  dixerit  quidam 
dedit  lanam  valoris  4.  pro  5.  vei- 
lem  dare  pannum  valoris  7.  ita 
vt lucrarer  -f  de  capirali ,  iam  ego' 
expofui  quod  fi  commutatio  (ic 
fienda  a.°qualiter  7.  ponetur  8  f -tu 
autem  vis  f  lucri  in  capitali ,  adde 
femper  illad  iucrum  capitali  tuo, 
&  erat  7.  fiec  S.  dic  igitur  fi  4.  ponitur  5. 
quantum  ponetur  8.  &  cxibunc  10.  dic 
igitur  quod  fi  tu  pofueris  7.  pro  10.  lucra- 
bais  prarcife  f-  tuorum  &  regula  eft  pul- 
cra._ 

Cuius  verificatio  eft  ex  experimento  po- 
ne  enim  quod  dederit  21.  cum  7.  ponacuc 
10.  ponetur  50.  ille  igitur  dabit  50.  appne- 
ciatum  &  quia  ponic  4.  valere  5.  dabic  24. 
igitur  ille  dedit  21.  in  valore  pecunia::  & 
recepit  24.  &  ita  recepic  3.  quod  fuic  fep- 
tima  pars  capitalis  fui,& tranimucatio  fuic 
xquata  injo.  quare  &c. 

Ex  hoc  habetur  valor  &  lucrum  pro  cen- 
®  tum  fit  in  exemplo  quod  ille  det  4.  pro  5. 
ego  volo  lucrari  15.  pro  100.  &  habeo 
lanam  valoris  7.  vcl  pannum  dico  fi  100. 
dat  15.  quid  dabit  7  dabit  1  ~-  adde  hoc 
per  quintam  ad  7.  fiec  8  f- ,  dic  fi  4.  ponicuc 
5.  qtiantum  ponan?  8  :  &  fiet  iorf.& 
tantum  ponam  7  valere,  dabo  igitur  pan- 
num  valoris  7.  pro  10  ~  &  recipiam  quod 
valec  4,  pro  5.  &  vltra  lucrabor  15.  pro 
1 00.  . 

Et  cum  dixerit  quidam  dabo  lanam  va- 
7  ]oris  4.]  pro  5'.  &  volo  quincam  parcem 
pretij  in  pecunia  numerata  ,  quaericur 
quantum  debeo  ei  ponere,  pannum  valoris 
7.  debes  fcire  quod  illud  quod  perfoluis  in 
pecunia  emis  cum  igitur  das  cjuinta  partem 
pretij  appreciati ,  illud  totum  debec  detrahi 
ex  capicali  illius  ,  cum  igicur  f-  de  pretio 
appreciato  quod  eft  5.  fic  1.  decraho  1.  ex 
capitali  fic  3.  namerat  4.  da  igicur  in  cora- 
mutatione  3.  &  non  4.  nam  illud  1 .  vendic, 
&  quia  ponic  4.  valere  5.  &  recepic  1.  igi- 
tur  remanet  credicor  de  4.  cum  dederir.  3. 
regula  cft  igitur  diuide  precium  appretiatum 
cjuod  cft  5.  per  parcem  quam  vulc  in  pe- 
eunia  &  eft  -f  &  exic  1.  hoc  detrahe  a 
precio  capitalis  ,  &  appretiaci  &  fic  4.  & 
3  dic  igitur  fi  3  fit  vel  ponicur  4.  quid  po- 
nccur  j.  &  fiec  vc  debeat  poni  9  -f ,  dabis 
igicur  ~  in  pecunia  numeraca  ,  &  pro  refi- 
duo  cancum  de  Iana  vel  panno  in  valorc 
5)  -r  ,  quce  valebanc  in  pecunia  numerata 
7.  tantum  quod  compleas  fummam  quam 
accepifli. 

3  Quod  fi  dixeric  e  conuerfo  volo  a  te  qui 
ponis  4  *  valere  j.  habere  -f  in  pecunia 
numeraca  ,  &  refiduum  volo  dare  quod 
valec  7.  vellem  fcire  quantum  debeo  augere 
pretium  ,  tunc  tu  fcis  quod  ille  qui  da- 
bitf-  m  pecunia  emet  -f  de  tuo  capitali ,  & 
dabit  -f  de  fuq  refiduo  per  di&a  in  capitulo 
quadragefimofecundo  ,  fi  igitur  dicat  dabo 
t  totjus  ^od  accepero  ,  tancum  eft  quan- 
tum  fi  diceret  dabof  totius  Imx  in  pecunia 


ttinc  igicur  econuerfo  facias  capc  f  de  5.  & 
adde  ad  4.  &  ad  5  fiunt  5  f  &  6  f  dic  igi- 
tur  fi  5  f 'fic  6  -f ,  quid  fiet  7.  &  fiet  8 
—  ,  &  tancum  debet  ponere  quod  valet  7. 
accipiendo  ab  illo  -f  pecwnia  totius  fum- 
ma.  nota  igitur  quod  qui  recipit  pecunias 
detrahere  debec  vc  in  feptima  regula  a  ca- 
pitali  parcem  illam  ,  qui  vero  dac  addere 
capitali  vc  in  hac  regula. 

Quod  fi  dieac  pecuniam  &  non  partem  <. 
puca  aureos  20.  vide.  aurcos  20.  qiiota  pars 
6nt  de  totafummadeinde  operareper  illam 
parcem. 

Qu6dfi  ponat  vlcra  hoc  certura  lucrum, 
tu  fcis  per  quintum  vel  fextum  modum  ad- 
dcndi  capitali  lucrum  quod  vis  :  in  feptima 
igicur  regula  primo  adde  lucrum  deinde 
auferes  partem  pecuniarum  ex  icoto  :  in- 
odlaua  autem  regula  primo  addes  partem 
pecuniarum  deinde  lucrum  &  hoc  bene 
aduerte  quia  feptima  &  odtaua  regula  func 
contrariar. 

Si  igitur  quis  dicat  volo  permutarelibras 
1738.  piperis valoris  aureorum  20.  pro  100. 
&  voio  decimam  partem  in  pecunia  & 
lucrari  in  hac  cranfmutacione  20.  proioo. 
&  llle  habec  zinziber  valoris  13.  aureorum 
pro  100.  &  vulc  ponere  15.  in  tranfmu- 
tatione,quxiicur  q.uantum  debeo  apprecia- 
re  pipec  tunc  primo  quaercs  decimam  par- 
cem  refidui  quae  pars  fit  &  hoc  dempta  vni- 
te  per  odlauam  &  addes  nonam  partem  de 
15-  &eft  1  -f  ,ad  1 3.&ad  15.  &  fient  14. 
— ,  &  16  -)-  ,  dices  igitur/i  14-f  fic  1 6  -f, 
quid  fiec  20.  duc  zo.  in  16  f-  &  fiunt  I~SL 
diuidenda  per^,  exeunc  a ',-3  poftdic  per 
fextam  fi  100.  dat  20  quid  erit  20.  &  erit 
24.  habes  igitur  quod  piper  debet  poni 
£1-rr>yt  habeasjdecimam  partem  in  peccu- 
nia,&  debecponi  24.vt  lucreris20.pro  100. 
vc  igitur  habeas  vtrumque  diccs  fi  20.  poni- 
tur  22^-.  quidponemus  24.  pcr  decimam 
regulam ,  &  per  quintam  &  ponemus  20. 
vaiere  27  ^  ,  deinde  dices  ly^S.libr^  pi- 
peris  valenc  mihi  20.  aureis  pro  100.  igicur 
valcnt  347  -f  ,fiigitur  2o.valet  27  f-,  quid 
valebunc  347  -f  ,  &  valebunt  474.praxise 
aurcos  ,  capc  decimam  partem  &  eft  47  f , 
Et  hoc  habebit  in  pecunia  ,  refiduum  eric 
42^  f- ,  quia  igitur  ille  dabic  zinziber  pro 
15.  aureis  pro  100.  diuide  426"  -f  per  1 5. 
exeunc  28  ^f,  igicur  duc  in  100.  habebic 
libras  zinziberis  2844.  pracisc  ,  &  aureos 
47t  '  &  iucrabicur  20.  pro  centum  cuius 
probatio  eft  facilis  nam  clarum  eft  quod  to- 
tius  iummae  habuit  decimam  partem  in 
pecunia  ,  &  dereliquis  condicionibus  reftac 
folum  demonftrare  quod  lucretur  20.  pro 
100.  &  eft  quinta  pars  capitalis  fui,  fuic 
capitale  fuum  347  ~3  eius  quinta  pars  eft 
69  ~  ,  addica  ad  347  f-  ,  fienc  4 17  ^  :  fi 
igitur  probauero  ipfum  recepille  tantum  pro 
pccunia  numerata  conftatjpropoficum  ,  ac- 
cepit  autem  zinziberisiibras  2844.  quae  va- 
lebant  aurcis  1 3.  per  ico.  igitur  valuic  zin- 
ziber  369  ~- ,  aureorum  ,  Et  dedic  in  pe- 
cunia  numeraca  47  f ,  iunge  fiunt  pra?cise 
aurei  417  af.  quod  fuic  probandum.  nec 
amplius  expeftes  tam  prolixa  exempia  cum 
hoc  ficexcra  propofitum  noftrum. 

Eft 
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,1  Eft  cum  qnis  dixent  acctpt  quod  valuit 
C.  pro  7.  &  lub  terminololutionis  menfiom 
4.  volo  dare  quod  valet  8.  pro  9.  quantum 
tcmpotis  cxpectare  poirum ,  fcias  quod  pro- 
I  nto  hxc  vel  intelligitur  abfolutc  &  cunc 
dicimus  fi  nam  hoc  cft  lucrum  dantis  6. 
pro  7.  ht  ex  4.  videlicet  mcniibus,  ex  quo 
licc  f ,  nam  hoc  eft  lucrum  dantis  8.  pro 

9  duc  f  in  4.  tic  f  » diuidc  Per  T  &  cxit  *' 
Et  ita  'tnbus  mcnllbus  dcbcret  expedcare 
&hxc  regula  notabtlis  eft  dico  tamen  quod 
in  tranfmutationibus  locus  hic  non  plenc 
iatisfacit  quantum  noa  xquabuntur  cx  hoc 
partcs ,  nam  ille  qui  dac  6.  pro  7.  d*ftft 
54.  darcc  pro  6?.  &  ille  qui  dat  8.  pro  9. 
dando  56.  dabit  pro  6  3  manifcrtum  eft  au- 
mn  ihiodad  pretia  polita  tranfmutatio  eft 
xquahs ,  capitalium  aucem  diftvrentia  eft : 
illei^ttut  quidat  j6.  perditi.de  j<>.  invno 
mrnle  ,  igttut  perdetec  in  vno  anno  14.  de 
j<5.  Ec  ita  perderet  4X  j  ,  pto  100.  Sc  tti 
clfct  ia£tura  magna  ,  dico  igitut  quoi  vo- 
lendo  facere  tranfmutationem  xqualem  m- 
hil  dcbcrct  cxpe<aare  ,  &  adhuc  perderec 
quantum  atuem  ,  ftc  iignofcicur  ,  dic  prt- 
mo  6.  tn  menfibus  4  quancum  crelcct  dan- 
Jo  j.  pto  ico  crcfcct  pcr  vigelimam  fui  in 
anno  ,  igitut  in  mcnltbus  4.  per  fcxagcfi- 
mam  iruui  6.  fict  6  f  ,  dic  igitur  (i  8.  fit 
nuni  fiet  6  ~  fict  6  *■-  ,  igttur  cum  fiat 
-  licrabnur      dtc  ietmr  pcr  quartam  fi 
luctitur^  .  quid  lucrabitot  6     .  & 
■«  quod  lucraiur pro  quo  nota 


*  ,"7  »  lucraiUT  I 
in.muct  ,Q.uod 
Junc  rcgulam 
Cum  jenom 
dcivomiiMttorem 
iiuineratorcm  c 
nunator  dtutc 


•ndi  hacium. 
diutforis  numeTdUcrit 
lcuntis  duc  cxicns  in 
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,    cuius  numciaCot 


cli  numerator  diuid.ndt  ,  Bc  tk  conoerfa 
icgulx  in  fine  capulilquinq\pgefimiquarti 
vt  in  cxcmplo  ,  du&is  |f  in6  ~  nunt^; 
duttacntUipct  6  V!  ,quod  cltdtccre 
diuidc  £  pa  ^  dtu.de  80C,  pcr  So.exK  10. 
duc  m  f49-  fairt  5490-  &  htpcr  ¥™  P0" 
nc  671.0«        &  tantum  ^crjl>ltur  lllc 
aui  d*t  6  \cx  7.  etiam  virra  proprium  pro- 
umtum  opcciattonts  meiifium  4. 
1  j     Et  cx  hoc  hibcbimus  fctcntiam  vett  lu- 
cri  10  nanGnautionibus  tem|»oiahbus ,  cc 
excmpium  quidamdedit  quod  valuit  5. 
pto  6.  etpcclaiuiui  infia  menfcs  6.  vt  rc- 
cipcict  nuii  valct  6.  pro  ^.quxritur  quan- 
tum  luctatur  pro  1  00.  in  armo  ,  &  cft  ca- 
fus  pulchcr  &  aducntcns,  &  folutiocft  faci- 
lij  opctabciis  connetfo  modo  diccndo  fi  7. 
vcnit  ex  quo  ventct  6.  c<  tiet  ci  5  t-  »gitur 
cumptodcatcx  !  tantumlucratwf »«  5.01 
6.  mcnlibus  quare  j  f  pro  100. 
1 4     Quod  tiqiusdtcat  dcdit  quod  valuit  4  — 
pro  100.  expettando  mcntes  8.  &  rcccpic 
quod  apptctiatum  fuit  i  J.  cum  cxpcdatio- 
nc  mcnlium  dcccnv  Quxiitur  fccundum 
primum  modum  dantis  ad  tcmpus  luppolt- 
ti  xqualitatc  tranfmutatiooum  quantum 
taluit  tllud  quod  politum  eft  1  j.  dic  igirur 
6.  ad  4  f  lucratur  f  in  8.  mt  nlibus ,  tgitur 
fi  8.  mcmcs  dant  f  ,  quid  dabunc  io.  mcn- 
fcs  cc  cnt  /r  ,  illc  teitut  qui  dat  pro  « j.  lu- 
cratur  *—  capitalis  fut  isjitoi  pcr  trigdnnam 
tcgulam  quadragcfimtlccuiidi  capttuli  17. 


ric  cx  1 1  dic  igitur  ft  17.  fic  ex  12.  ex  quo 
fiet  1  j.dac  1 5-  in  1  2-  "t  i8^-  diuidepcr  17. 
cxic  10  |f ,  &  tantum  valebac  quod  pofuic 
1  j.  &  nofui  cxemplum  Fratris  Lucx  vtin- 
teUigeres  bcilitatem  &  certkudinem  ope- 

randt  uoftram. 

Ec  ex  decimatertia  poftquam  operatus  15 
foeris  pcr  feptimam«5c  oftauam  cognoiccs 
acccnta  parce  cranfmucationis  m  -pecunta 
numcrata ,  &  dato  vcl  accepta  termtno 
tocius  auc  icftdui  ,  quantum  lucrum  het 
pio  100.  in  anno  ,  &  reliqua  componendo 
cafus  innumerabtles  ,  fedcauenete  dectptac 
fenfus  duplex  duodecimx  tegulx  ptopterea  fi 
quxrcns  tentac  folue  vc  vis,  vtraque.  emm 
fuftentabilis  cft  ,  fi  ver6  amice  quxrtc  di- 
ftingue  ambiguitatem  ,  &  vide  m  quo  len- 
fu  veht  ,  fi  aucem  ad  opus  venire  dehderac 
confulcc  fccundo  modo  ,  nam  in  primo  ac- 
cipicndofitiactura,dandovfura. 

Ec  cx  his  fcire  oportec  quos  fi  quts  di-  n5 
cat  dcdi  quod  valebac  5.  pro  9-  &  accePl 
qucd  valebat  7.  pro  9.  certum  eft  quod  m 
capitali  primus  lucratur  f  ,  &  iecundus  per- 
dic  - ,  ftti  capitalis  quxtitur  lgttur  quan- 
tum  plus  addidit  primus  in  capitali  iecun- 
do  ,  tunc  folutio  facilis  eft  duc  capitahs 

inuiccm  veluti  7- »«  5*  fiunC  3  5-  &  Pone  Pvo 
denomicatore  ,  deinde  iunge  ca  vtpote  5. 
oc  7.  faci-.int  1  i.       Ri  diffctentiam  vnius 
dteio  fiunt  14.  ig'^r  dicemus  quod  pri- 
mus  melius  rcddiiit  luum  capitale  quam  W- 
cundus  in      ciica  qux  nota  quod  tantum 
vn  .is  lucracur  in  capitali  ,  quantum  alius 
petdit ,  8c  aliui  eit  lemper  differcntia  com- 
munis  datuis  &  accipientis ,  veluti  dans  7. 
&  recipiens  j.  perdic  2.  &  ittos.  2.  lucratut 
alter  ,     ita  dans  1 00.  &  recipienc  1 1  o. 
lucratur  ic.quosalter  fortius  perdit.  Secufi- 
do  nota  quod  amiccens  perdic  data  propor- 
tione  quam  iUe  aquirat  ,  &  hoc  in  vnitate 
minu  patet  ex  trigefima  regula  quadragefi- 
mifecundi  capituh  nam  fi  acciptens.  110.& 
dans  icc  iuaatur  decimam  partem  fui, 
vel  10.  pro  loo.ille  quidat  1 10.&:  recipic 
100.  perdic  vndecimam  partem^fui  ,  natn 
ic.  eft  vndecima  pars  110.  &  ita  pcrdic 
9.     pro  100  ,  &  fimiliter  qui  dac  120.  &c 
ucipic  ico.  pcrdic  fexcam  parcem  fuorum, 
&  accipiens  lucracur  quintam ,  6c  ita  pro- 
portionaiitet  plus  lucratut  acquirens  qnam 
dans  pcrdat ,  &  hoc  in  vnitate ,  tertio  no- 
tandum  quod  illud  eft  quod  acquiritur  aliud 
eft  proportio  fccundum  quam  acquiritur, 
narn  in  commutatione  acquihtum  Sc  perdi# 
tutn  fempei  funt  xqualia  proporciones  au- 
1  vnitate  difierunt,  patec  ex  primo  &  fe- 
cunuo  notando  vnde  fi  aliquis  lucratur  10. 
pro  centum  in  commutatione,  nam  in  aliis 
non  tenet  alter  qui  cotnmutat  perdit  6 
igitut  ptimus  addic  in  eapitale  19^—,  pro 
100.  &  hoc  eft  idem  quod  7^  qui.proue- 
niunt  ex  regula  quam  docui ,  nam  tancum 
produckurcx  19^  in  110.  quantum  ex  _2i, 
in  1 00.  &  ideo  funt  partes  fecundum  5  hr  , 
&  hoc  bene  nota.  t 

Si  igitur  quis  dicat  addidi  19  jr  P*«s  in  !7 
capitall  meo  quam  fecerit  illc  qui  mecum 
eranfmutauit  tu  fcis  quod  ex  1 9  77  duas 
talesefficece  oportet.  partcs  c^ux  da&x  per 

numeros 
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numerbs  fola  vnitate  difierentes  producanc 
loo.  veluci  in  exemplo  19-77  diuifumfacit 
hoc  quod  dudtum  in  10.  Sc  1 1.  producit 
100.  pattes  autem  erunc  10.  &  9.  77  ,  ex 
quibus  fequitur  per  dicta  quadragefimi  fe- 
ctindi  capituli  quod  tales  partes  erunt  pro- 
portionales  &  ita  diuidam  etiam  367-  hoc 
modo  in  20.  &  16  7- ,  nam  20  in  5.  pro- 
ducit  100»  &c  16  -~  in  <j.  producic  100.  & 
talis  eft  proportio  20.  ad  16  7- ,  ficut  6.  ad 
5.  dixit  igitur  quidam  dedi  4.  pro  5.  &  re- 
cepi  proporcione  quod  valebat  1  o.  &  addidi 
in  capitale  refpectu  focij  83  —  per  100. 
quaero  quantum  pofuit  quod  valuit  lo-pone 
igitur  quod  8  3  ~  ^ebet  diuidi  in  duas  par- 
tes  modo  fupradidto  ,  qua:  du&ae  in  duas 
alias  fola  vnicate  differentes  ,  producanc 
100.  igitur  diuifo  100.  per  duas  illas  quan- 
titates  exibunt  parces  qiue  fimul  iundbe  fa- 
ciunc  83  7 ,  fit  igitur  pars  vna  1  co.  alia 
expofitio  erit  1  co.  p.  1.  diuidatur  100.  exi- 
bunt  i'co  &  1  co.^piu.f  iungantur  ,  &  fit 
hoc  per  modurn  iungedi  fra&iones  ducen- 
do  in  crucem  &  totum  ponendo  pro  nume- 
ratore  ,  &c  ducendo  denpminatores  inui- 
cem  &c  ponetur  pro  denominatore  ,  fiet 

.    ,  „  IOO  «O.P.II.  ICO.       „  , 

igitur  coniunctum  Sc  iioc 

°  I  tc.  f.tf.  1  co. 

aequacur  neceflario  ex  didtis  in  principio 
huius  reguhe  cum  85-7-  reduc  ad  integtum 
deducendo  ambas  parces  per  1  ce.  p.  1  co. 
fienC  2ooco.p.  ioo.aequalia  83-f  ce.p.  83. 
7C0.  igicurdeduco  83  7-co.  ex  200.  co. 
remanenc,  117  4-co.  p.  ioo.aequalis  857- 
ce.reducoadcenlum-  vnumfiunc  1  ce.  aequa- 
lis  1  -f  co.  p.  i-t  »  fequere  aequationem 
fiec  valor  rei  fy.  ~  p.  ~  ,  &  hoc  eft  praeci- 
fe  i.Sc  alia  pars  eft  1  p.  igitur  fuit  j.  diuide 
igitur  100.  per  2.  exit  50.  diuide  per  5.  exic 
3  3.  y  ,  iun&i  faciunc  8  3  7-  ,dic  igitur  quod 
pro  100.  recepic  150.  &  ita  lucrabatur^-, 
videlicec  50.  pro  100.  &  ille  perdiderat -7 
dando  150.  pro  100.  &  cercia  pars.  100.  eft 
3  3-f&  ita  tantum  predidic  per  100.  vnde 
hic  addidit  in  capitale  lucrando  refpectu  il- 
lius  qui  perdit  837-  modo  videndum  eft 
quantum  lucratur  dando  4.  pro  5c  mani- 
feftum  ,  eftex  dictis  quod  tantum  lucratur 
quartam  partem  &  non  dimidium  >  opor- 
tet  igitur  quod  loco.  $ .  recipiat.  6.  in  capitali 
abakerb  nam  fic  dando  4.  &c  recipiendo  6. 
lucratur  dimidium  fui  8c  ita  50.  pro  100.  &c 
quia  illenon  dat  nifi  pro  cambio  5.  igitur 
ille  dabit  capitale  C.  pro  5.  &  recipiet  4. 
jjtantum  pro.  5.  igicur  perdet  tertiam  partem 
fui  capitalis,  &c  quia  dac  io.dices  fi  tf.dat  f/. 
quid  dabit  10.  &c  inucniesquod  dabit  8  -7, 
8c  ego  addam  in  capitale  83  7  pro  100. 
refpe£tu  illius. 

Ex  hoc  cognofcitur  quancum  in  merca- 
tura  ingenium  &  induftria  valeat ,  &c  quanto 
difficilior  &  implicata  fit  folutio  talis  quae- 
ftionis  a  Fratre  Luca  pofitae ,  verum  rainus 
arduum  eft  inuentis  addere. 

Libra  Madiolanenfis  eft  vnciarum  1 3. 
Venetiis.  libra  veneta  eft  Monpoleri)  vncia, 
rumji.  libra  Monpolerij  eft  Ianuae  vncia- 
rum  ij.  7- ,  qusritur  Iibra  Ianuae  quot  erit 
vnciarum  Mediolani  difpone  femper  ficper 
©rdiuem  duc  oranes  inferiores  inuicem  fiune 


207  3  6-hoc  diuide  per  produdum  fuperius  se- 
perdimittendo  illudquodquseris  vtpote  quot 
vnciarum  Mediolanenfium  fit  libra  ianuen- 

13     9  127 
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Med.  Ven.  Mon.  Ian. 

fis ,  potes  autem  diuidere  primo  per  1 3 .  de- 
indeper  9.  deinde  per  15  -f-  vel  perprodu- 
elum  fimul  .Idem  eninj  exit  produ<Sum  igi- 
tur  fuit  1794.  diuido  per  ipfum  2073^» 
fiunt  vnciz  1 1       &  totcontinet  libraian- 
uenfis  vnciarum  Mediolanenfium ,  fi  autem 
velles  fcire  contiarium  videlicet  quot  vn- 
ciarum  ianuenfium  eftet  libra  M^diolanen- 
fis,tuncdic  fi  1 1  ~  prodycit  12.  quid  pro 
ducet  12.  duc  12.  in  12.  fit  I44-&  hocdi- 
uide  per  1 1  ~>  &  idem  proueniet  fi  duxe- 
ris  omnes  terminos  fuperiofesdiuiderj^D  per 
vnura  minus  ex  inrerioribus  veluti  djuiden- 
do  1794.  qUod  fuitprodu£tum  trium  fijpe- 
riorum  per  1 44.producl:um  duorum  infetio- 
rum  vnde  exibunt  vnciae  12     &  ita  dico 
idem  de  centenariis ,  pone  numeros  diuer- 
fitatis  femper  fuperius ,  &  centena  inferius, 
&  regulaeft  eadem  precise  &  hoceftvalde 
vtile  in  tranfmucacionibus  $c  mercimoniis 
quare  &c. 

Cum  volueris  fcire  in  tranfmutationibus  l 
inaequalibus  quanta  pars  pecuniae  fit  danda. 
$C  a  quo  diuide  pretia  appretiata  ,  pcr  diffe- 
rentiam  inter  prctium  verum  &  appretia- 
tum  ,  in  fingulis,  Et  cui  aduenit  minus  illi 
contingit  dare  pecuniam  ,  deinde  diuide 
prouentum  minorem  per  ma- 
iorem  ,  &  quod  exit  eft  pars 
danda  de  mercibus  ,  refiduum 
debet  dari  in  pecunia  nume- 
rata.  Exemplum  quidam  de- 
dit  argentum*  valoris  4.  pro  5. 
&  recepit  lanam  valoris  6.  pro  _7* 
7.    quaritur  quanta  pecunia  t 
debet  farciri  Cambium  hoc,  &  ' — • 

quomodo,clarum  eftquod  5.  &  5  7- 
7.  func  precia  apreciata,  diffe-  5 
rentia  5.  ad4- eft  i.&  7«a  6^.  eft  y  ^ 
1.  diuido  5.  &  7.  per  fuas  dif- 
ferentias  exeunc  iidem  videlicet  5.  &7-igi- 
tur  ille  qui  dat  6.  pro  7.  debet  recipere  pe- 
cuniam  quia  6.  eft  maior  quam  j.Ad  fcien- 
dum  autemquantum  diuide  minorem  pro- 
uentum  qui  eft  5.  pet  maiorem  qui  eft  7. 
&  exeunt  \.  &  tantum  dabit  ille  argento, 
Et  reliquum  quod  eft  ~  debet  dare  in  pe- 
cunia  numerata ,  &  ita  Cambiura  fiet  x  - 
quale  recipiendo  totam  lanam  pro  valore 
Cambij. 


Capvt  LVL 

De  Cambiis. 

ANtequam  veniamus  ad  cognitionem  r 
cambij  fcire  oportec  omnes  gentcs 
habereduo  genera  pecuniarum  ,  "fixum  $c 
mobile  ,  pecunia  fixa  eft  qus  proporcincm 
adfuaspartesnumquam  mutat  veiuci  Me- 
diolani  >  Aureus  camera;  valet  femper 

libras 


1 

4.  Pro  5, 
1 

6.  Pro  7. 
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libras  4.1i!>ra  folidos  io.  foiidus  nummos 
paruos  u.  &  «a  aurcus  valet  lolidosSo»  Sc 
nummos^tfo.ot  vcnetiis  aureus  camerx  va- 
lct  fcmpcr  hbus  6.  folidos  4.  &  libra  valet 
luhdos  10.  &:  folidus  nummos  paruos  12. 
igitur  aurcus  valct  lolidos  124.  Sc  num- 
mos  148S.  Sc  giollos  ctiam  vocant  ^ 
aurci  vnius.  vnde  vaJct  folidos  ^.nummos. 

I.  quod  clt  dicerc  nummos  62.  Pecunix 
autcm  mobilcs  duplices  lunt  aurex  Sc  ar- 
gcntcx ,  &  hx  mutant  valorem  non  tan- 
lum  refpeclu  fixarum  ,  quancum  etiam 
tepcctu  tuarum  partium  ,  vcluc  auteus  va- 
lclut  foltdos  primo  85.  MedioUni  ,  dcind-* 
tautum  audtus  eft  vt  nunc  valeat  120. 
&  fimiiitet  Vcnctiis  auieus ,  aiiquando  va- 
luit  folidas  114  &  nunc  valet  /40.  &  et- 
iamclt  routatiorclpectu  mobtliuro,  nam  au- 
icus  Mediolani  valuit  4.  teftonos  plus  folido 
vno  &  nunc  valct  plus  tolidis  8.  nam  4. 
tcftones  vaicnt  folidos  1 11.  igitur  auctum 
1  lt  prcuum aurei  fupcr  pretiu m  argc fiti  quod 
fuit  quarta  pars  aurci ,  eft  ctiam  audiio  di- 
ucifa  m  monetis  ,  nam  folidi  argenti  uon 
dico  rixi,  Ud  cft  gcnus  monctx,  nuncvalec 
i :  nummos  licut  prius  valcbat ,  &  tamcn 

1  mlul  vndc  ca  rationc  folidus  debe- 
ict  viicte  nummos  16.  Sc  non  vaict  nid 

I I.  Muticti  iguur  autea  McdiuUni  multo- 
tum  &  diucni  pictij  pronunc  fuppona- 
rom  eum  valcrelihcai  6.  Mediolanenfcs  & 
tcftonet  allet  Ituc  fohdos  1 8.  flc  Florcni  fo- 
lUbf  84-  ic  Mozenighi  lolidos  10.  modo 
Venctni  tutci  valcnt  iibras  7.  Florcni  fo- 
Jidot  10.  $6.  Moxenighi  folidos  zo.  hxc 
I  iHicunt  pio  cxcrophs  commutandarum 
mpncutum. 

Aducrte  fccundo  quod  cambia  moncta- 
;  um  dnpiicitcr  conlidcrantur  pencs  propor- 
tioncm  cxcrllus  de  qua  inferius  dicam  ,  Sc 
pencs rqualitatem  vcram  quam  dicoconh- 
llcrc  in  auro  iub  xquali  bonitatc  Sc  pon- 
derc:  vnde  dico  quod  autei  1  co-  Mcdiolani, 
luut  udrmctum  Venctii'. ,  Sc  Lugduni,  pcr 
tm  caufas  ptima  cft  facilitas  dchNriendi  dc 
vnolucoad  alium  cum  modico  laboie,  im- 
pmlarpcticulo  ,  &  timore  coiruptionis,  vn- 
dc  «Utoquod  mtnut  valcrcnt  Venetiis  quam 
Mcdiolini  polTcnt  dcflvrri  modica  uelura, 
Ircundj  cjjU  cit  quia  hcct  minus  valc.it  111 
viioli^  >  j  .  itn  alio,  etiam  rciiqux  monctx 
roinut  vaicnt  5:  inciccs ,  nam  xftimatio 
auri  fcciiudum  communcm  curtum  rcliqua 
ornnu  proportionalicer  tecumtrahit  rtertio 
q  na  li  vcllcs  xqualitatcm  rcduccrc  ad  aliud 
inonctx  gcnus  aut  ad  fixam  Sc  tunc  proptcr 
valotis  in  vna  tcgionc  variationcm  in  mo- 
b.-libus  •  aliquando  petueniros  ad  iaclurain 
vd  lucrum  tcrtix  partii  non  eft  igitur  me- 
I  i  1  Squaljtai  quam  commuutio  in  diucr- 
lis  locis  auri  eiuidcm  bonituis  &  ponderis, 
q  ji  autem  ahter  lcntiunt  guuitci  crrant. 

Ei  hoc  trahitur  proportio  monctxfixx 
vnjuslociad  manetam  rixam  alcerius,  velu- 
tiaurcus  valct  Vcnctiishbras7-  Mcdiolani. 
6.igitur  cum  proportio  7.  ado".  fic  lcxqui- 
fcira ,  crithbra  Mcdiolancnfis  lcxquilexta 
Vcnctx  ,  &ita  valcbit  folidos  1$  —  Vene- 
tos ,  Sc  allis  Mcdiolanelis  valcbtc  1 4  num- 
mos  Vcnetos,  Sc  libra  Veneca  valebic  -fli' 


bre  Mfldiolanenfis  ,  quod  efl;  dicere  folidos 
17.  jr  ,  Sc  ica  ex  auro  poreris  reliqua  ad 
pioporcionem  reducere. 

Ec  noca  duo  prirnum  quod  omnes  fere  4 
contradtus  hunc  iu  genere  monecae  fixx 
vcluti  promitco  1 00.  aureos  Mediolani  ,  k?- 
telliguntur  librx  400.&  non  600.' Sc  ica  Ve- 
nctiis  t»2o.  &  non  ^oo.nota fecundo  quod 
campiores  habens  quxdam  gencra  fcparaca 
moncex  fixx  vc  maicas  Sc  vncias  auri. 

Ex  quibus  conuenic  eum  qui  cambiare  ^ 
Mult  in  genere  quolibec  cambij  fcire  cria, 
primum  quod  calis  cft  pioporcio  librx  ad 
libram  ,  hcuc  iolidi  ad  folidum  nummi  ad 
nummum  ,  &  Iroc  vbi  libra  concineat  afles 
10.  &  alfis  nummos  1  2.  alcerum  eft  quod 
oporcet!  tcire  valorem  cuiullibet  monecx  ca- 
men  fixx  quam  mobilis ,  Sc  proporcionem 
inccr  eas,  Sc  xqualicatem  <ju.e  didta  eft  in 
auro  ,  Sc  exceilum  Iucri  in  dando  Sc  acci- 
piendo  genera  pecuniarum  ,  Sc  llmiliter 
vlum  proprium  campiorum  in  fuis  monetis 
hxis ,  de  tali  aucem  lucto  dicemus  inferius 
(ucio  qnod  llcuc  pec  monetam  fixam  fiunt 
cambia  vcndiciones  &  pa<5ta,  ira  omnes  fo- 
lucines  hunc  cum  moneta  mcbili  non  fixa, 
nam  moneta  fixa  eft  res  cantum  imagina- 
cia  ,  Sc  fokitio  111  pccunia  fixa  intelligitur 
alceio  4.  modocotn  vel  dare  tantum  de  mo- 
ncu  fixa  ioci  ccntradtus  in  moneca  fecun- 
dum  valorrm  loci  cuntiadtus,  veluti  Medio- 
Jani  accipio  libras  1  cc.  rcdditurus  Lugduni 
iibras  100.  Mediolanenfes  in  pecunia  ,  fub 
valoie  quo  Mediolani  valet  Sc  hoc  concin- 
gic  raro  ,  fecundus  modus  eft  accipio  li- 
bras  100.  Mediolani  daturus  Venetiis  libras 
ccntum  Mediolanenies  cutfu  moneta.*  Vene- 
tns ,  Sc  hoc  rariffime  aut  niinquam  contin- 
git,tcrtius  modus  eft  accipio  iibras  ico. 
Mcdiolani  daturus  libras  116  j-  Venetas  cx 
moneta  curiente  Mediolani ,  hoc  nunquam 
crcdocontingit  ,  quartus  modus  eft  accipio 
libras  ccntum  Mcdiolani  dacurus  Venetiis 
libras  1 16  -j  ex  moneca  Vcneta  &  hoc  ac- 
cidit  quandoque. 

1  rcqucntus  autem  contingic  vt  inter  di-  ^ 
ftantia  commutatio  fiat  in  pccunia  mobirij 
Sc  huc  duobus  -inodis  primus  accipio  aureos 
1 00.  Mcdiolani  rotidem  vel  eiuS  valorem 
nunc  rcjditurus  Venetiis  in  pecunia  Vene- 
ta  ,  fecundus  cft  accipio  aureos  cencumcoci- 
dcm  rcddicurus  Vcnettjiub  vaiere  rempore 
illo  Venetiis  inpecunia  Veneta  ,  func  etiam 
modi  alijtari  (vcpoce  quod  accipio  aureos 
ccntum  Mcdiolani  reddicuius  valorem  Ve- 
nctiis,  quem  nunc  valent  in  pecunia  Medio- 
lanenli  .quarcus  accipios  aureos  100.  Me- 
diolani  reddicurus  cocidem  aut  eorum  valo- 
rcm  tunc  Venetiis  in  pecunia  Mediolanenfi. 

Cum  volueris  icire  commutationem  in- 
ccr  duo  ioca  habes  eam  ex  dicendis ,  inter  7 
tria  autem  &  4.  &  plura  ex  duobus_cognc- 
ftecuracex  duobus  ,  vcpoce  hc  Cambium 
incer  Mcdioianum  Luguunum  Sc  Brugis, 
iam  doctus  es  racionem  Medtolani  &  Lu- 
gduni  ,  deinde  Lugduni  &  Brugis  ,  vnde 
iciemus  eciam  cominucacionem  Mediolani 
&  Bntgis  ,  &  vniuerfalker  cum  fciyntur 
quxlibecduo  fcitur  eciam  compoficio  ex  il- 
lis,reducendo  vtpote  monctam  Mediolanen- 

fera 
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fem  <k  Brugis  ad  Lugdunenfem  ,  tanquam 
communem  &c  hoc  bene  nota. 
S  Et  nota  regulam  generalem  quod  in  om- 
nibus  cambiis  &c  tranfmutationibus,  tan- 
cum  vnus  perdit  quantum  alius  ac.juirit,  &c 
econtra  3  vnde  fi  ego  aquiro  decem  alius  , 
perdit  10.  &  ita  coguito  luero  vnius  cogno- 
fcitur  damnum  alterius,  &c  ideo  vna  regula 
ftvflficic  prolucro&  damnomiemento  tamen 
quod  ftvuus  aquirit  2.0.  pro  1  ©o.  alius  per- 
dit  16.7-pro  ioo.vnde  fivis  fcire  vnum  per 
aliud  dicas  1  20.  dat  100.  quid  dabit  100. & 
habebis  85  7-  &c  ita  econtra  {1837-  ^ac 
joo.  quid  dabic  100.  &c  dabit  1  zo.  igitur 
tam  in  fubftantia  quam  in  proportione, 
cognito  lucro  cognofciturdamnum  &  econ- 
'  tra. 

9  Cambium  igitur  quadruplex  eft  minu- 
tum  realeficcum  &  fi&um.  Cabium  minu- 
tum  eft  tranfmutatio  diuerfarum  pecunia- 
rum  in  vno  loco  eodem  ,  vcluti  fi  vadam 
ad  trapezitam  &c  defferam  aureos ,  &c  reci- 
piam  mocenighos  pros  valore  aureorum,  & 
circa  hoc  contuetum  eft  dare  ipli  campfori. 
1.  pro  100.  vel  vnum  folidum  pro  aureo,  & 
i\  fumma  fit  magna  ,  dant  vt  plurimum  mi- 
nus  vt  r.pro  200.  &  talis  vtilitaseft  Iicita,(i 
autem  quis  defferat  adulteri  nam  aut  man- 
cam  monetam  ad  incidendum ,  tunc  non  eft 
amplius  cambium  fed  venditio. 

0  Cambium  realeeft  acceptio  pecuniac  in 
vno  loco  pro  data  in  altero  loco ,  &  quan- 
tum  eft  adcommunem  vtilicatem  &c  neccef- 
farium  ad  mercaturam  ,  igitur  eft  licitum, 
omne  enim  nccceftarium  eft  licitum  ,  vnde 
etiam  militia  eftlicita  :  &  hoc  vbi  riteexer- 
ceatur  &c  abfque  dolo  &c  concuilione. 

1 1  Et  ponamus  quod  ego  indigeam  pecuniis 
Lugduni ,  Sc  habeatn  eas  Mediolani ,  nu- 
merabo  ipfas  Mediolani  Campfori  vel  Mer- 
catori  &  ego  vocor  tunc  Dator  vel  Cam- 
biator ,  &  recipiens  vocatur  Principalis , 
quia  eft  principaliter  Debitor  ,  &c  talis  icri- 
bit  litteras  ad  amicum  fuum  Lugduni, 
cuias  dat  mihi,  vt  ego  mittam  eas  Lugduni 
ad  amicum  meum  qui  mediantibus  literis 
eam  pecuniarum  fummam  ab  amico  Prin- 
cipalis  exigat ,  vnde  in  tali  cambio  requi- 
runtur  quatuor  perfonas ,  videlicet  dator, 
&C  amicus  datoris ,  &c  principalis  ,  &c  ami- 
cus  principalis  ,  vel  faltem  tres  &  hoc  vbi 
egomet  reciperem  litteras ,  &c  irem  Lugdu- 
num  ad  exigendum  pecunias  ab  amicoprin- 
cipalis  tunc  non  vterer  amico  aliqu©&  ided 
eflemus  tantum  tres. 

12.  Et  circa  hoc  confiderandum  eft  quod 
Cambiator  incurric  tria  pericula  vtpote 
ego  qui  do  pecunias ,  ne  vel  principalis  me 
decipiat  cui  dantur,  fecundum  ne  amicus 
piincipalis  nolit  eas  exburfare  ,  tcrtium  ne 
amicus  mei  datoris  aut  non  reftituat  mihi, 
auc  remittat  pecunias  in  qua  remiffione  ca- 
dunt  pericula.  Circa  fecundum  horum  nota 
quod  multotiens  contingit  amicum  princi- 
palis  nolle  pecunias  vel  non  pofle  reititnere 
amico  datoris,  &c  tunc  amicus  datoris  remit- 
tit  datori  tria,  videlicet  licteras  cambij  3  & 
proteftationem  petitse  pecuniss  &  negatar  ab 
amico  principalis ,  &c  valorem  pecuniarum 
in  Iogo  in  quo  debuit  fieti  reftitutio ,  circa 
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quod  nota  quod  fere  femper  reftitutio  pe- 
cuniarum  fit  fecundum  valorem  loci  in  quo> 
debet  fieri  reftitutio  ,  &c  non  loci  in  quo  pri- 
mitus  fuerantexbarfat;s5quod  fi  amicusprin- 
cipalis  neget  dare  pecunias  ,  Ciinc  amicus 
principalis  remittit  tria  dicta  ,quibus  medi- 
antibus  dator  exigit  pecuuias  quas  princi- 
pali  dederat  ab  ipfo  principali  inb  forma 
valoris  non  loci  in  quo  funt ,  fed  vbi  fien- 
da  erat  reftitutio ,  veluti  dedi  marcham  auri 
valoris  aureorum65.Mcdiolani ,  alicui  mer- 
catori  reddenda&  amico  mco  Lugduni ,  & 
ibi  valebat  tunc  in  tempore  rellir.uuoms 
marcha  auri  aureos  ,  68.  in  Carnbio  ,  te- 
netur  principalis  vbi  ille  non  reddideritami- 
co  Lugduni  aureos  68.  reddere  mihi  Medio- 
lani  aure3s68.&  itatres  plus  quam  a  me 
receperit. 

Et  circa  hoc  nota  quod  confuetudo  red- 
dendi  pecunias  puta  aureos  68.  pro  marcha 
auri  Lugduni,  eft  dimidium  intot  aureis  & 
dimidium  in  moneta  argentea  ,  &  hoc  cft 
fecundum  plurimum  ,  nam  diuerforum  k>- 
corum  diuerfi  mores. 

Circa  tertium  nota  quod  fecundum  plu- 
rimum  cum  ego  dederim  Mediolani ,  65. 
aureos  poftmodum  Lugduni ,  li  reddiderit 
perlicteras  cambi)  tuncego  habebo  aureos 
65-Lugduni  vel  parum  plus  quos  oporteret 
habere  Mediolani  ,  ideo  oportet  me  inge- 
niari  in  traducendo  dictas  pecunias  Medio- 
lanum ,  vel  per  ahud  recambium  dando  eas 
Lugduni  alicui  qui  det  litteras  foluendi  eas 
peramicumMediolani,  &  hoc  eftoptimum 
iicontingat,  fecundus  moduseft  vt  tranfmi- 
tantur  pecunias  adualiter  Mediolanum  &c 
hic  eft  cum  periculo,  tertius  eft  vtemantur 
merces  his  pecuniis  &c  tranfmittantur  Me- 
diolanum  &  ideo  eft  commune  adagium 
cum  traclra  femper  eft  remiflio. 

Forma  autem  caiiurr?  Htterarum  breuis  eft 
admodum  continens  intus  tempus  ,  diern, 
nomen  Cambiatoris  &c  amici  eambiacoris 
&  nomen  principalis  ,  locum  in  quo  fk 
Cambium,&:  caufamextra  autem  locum  vbi 
debet  fieri  reftitucio  :  &  nomen  amici  prin- 
cipalis  ,  cui  literae  diriguntur. 

Quod  fi  per  primas  non  foluunt  repli- 
cant  alias  eiufmodi  fenfus  ,  &  per  eadem 
verba  fere  nifi  qnod  adiiciunt  fi  per  primas 
vel  per  alias  non  foluiftis  per  has  folue- 
cis  &c. 

Exemplum  litteyarum  Cambij. 
1517.  Die  lo.Decembris  Mediolani. 

Sohtetis  -per  has  primas  Anionio 
D  e  R  A  v  D  e  vncias  viginti  auri  Lu- 
gdunenfis  in  proximis  nundims  pro  totidem 
receptis  ,  hic  a  Domino  trancifco  de  Olgiate 
&  ponetis  ad  computum  nofirnm  ,  Di'ns  a 
malo  vos  cuftodiat.  , 

Veftcr  Ludouicusde  Caftello ,  Mediolam. 

Extra  autem  obfignata  Epiftola  figillo, 
ita  vt  infra  pofui  fcribitur. 

Domino  Alphonfo  de  Traurdlis&:  fociis 
Lugduni. 

Ex 


De  Cambiis. 
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Ex  liocpatetquodtalisOmbi)  finis  pro- 
ptic  cil  ti.iulmutatio  pccunia;  de  locoad 
locum. 

j  6  Sunt  autem  Cambiatores  vt  plurimum 
ipfi  cam|  ion  s  .  aliquando  autem  eft  c  con- 
ucrfo  vidcliccc  quod  cambiacores  funt  mer- 
catorcs  ,  &  principalcs  campfores,  ita  quod 
trapcziti  aliquando  a  mcrcatoribus  aeci- 
piunt  pccunias ,  alio  loco  reftituendas,  funt 
igitur  duomodi  &  vnulquifquc  diuerfifica- 
tur  dupKciter  ,  vcl  cnim  dans  pecunias  in- 
diget  cambio,  vcl  rccipiens  pectiniasin- 
diget  c.mibio.  Sunt  ctiam  ali)  duo  modi 
non  ita  ordinarij  quando  aliquis  qui  non 
eft  mercator  fed  nobilis  accipit  pecunias 
«iftens  cxtra  patnam  teddcndas  per  iuos 
amico  Camploris  in  patria  vel  cum  ante- 
quam  dilccdat  c  patria  dat  pccunias  Cam- 
pfori  rcftitendas  in  loco  ad  qttem  vuk  pc- 
rcgrinan,  lnnt  igitur  modi.6.  vt  infra. 

Campior  dat  Mcrcatori  petenti  vt  red- 
dat  Lugduni  Metcator  amico  Camploris. 

Camplor  dat  Mercatori  Iponte  vt  red- 
dat  Lugduni  Mercator  amico  Campforis. 

Camplor  d.it  nobili  petenti  vt  reddat 
Lugduni  nobilis  amico  Campforis. 

Campfor  recipic  ?.  Mercatoreoffcrente  vt 
rcddat  Lugduni  Ompfor  amico  Mercato- 

ris.  ftfSfcC'*'  jik.*'»   '•  ** v  '* 

Cinaffll  |  cipii  a  Metcatore  requifito 

Ht  reddac  Lugduni  Campfor  amico  Merca- 

totis. 

Campfor  recipit  a  nobili  offcrente  vt 
r.-dJat  Lugduni  Campfor  ipli  nobili  pccu- 
nias. 

His  vifis  conditio  fit  melior  aut  deterior 
quinquc  caufis,  id  cft,  quod  vnus  cogettir 
lolucre  i  l.pro  too.alius  tantum  duo,  alius 
nihil ,  alius  lucrabitur  2.  vci  tria  pro  100. 
dico  dcrecipiente  pecunias  ,  namille  qui 
d.it  rationabilitcr  debet  femper  lucrari ,  co 
quod  cxpi-ijit  peiiculo  fuas  pecunias ,  & 
etiam  priuac  fe  facultate  vtendi  eis ,  &  mil- 
lc  occafiombus  in  quibus  pollet  habendo 
luas  pecunus  lucran  ,  conditiones  funt 

lut.    I     •  4? 

1  7  Primatfl  pexfona  namcampfor  quiapro- 
.  mic  cft  ad  hoc  orHttum  pius  vult  a  mer- 

catorc,  quam  mercator  a  camplore,&  mer- 
m  cattor  ctiam  plus  a  nobili ,  quam  nobilis  a 

mercacoi-.nam  nobdiscft  valdercmotus  ab 

orficfo. 

Secunda  cft  quxrentis  Cambium  nam  li- 
1  t  pccunias  tamen  quia  quaeritur  Cam- 

um  m  proptiam  vtilitarem  decerior  fit 
conditio  quarrentis  quam  ciusa  quo  requiri- 
turj  testia  omdicio  eft  mora  tempotisquan- 
to.  plus  cnim  vult  vti  pecuniis  tanto  pius 
cxigic  vtilitatis  cambiator  ,  a  principali 
quaita  condicio  cft  accepcio  pecunia:  in 
loco  vbi  cft  penuria  vel  abundancia  &  fi- 
milicer  redditus  ,  nam  Cambiator  plusvult 
li  d^c  pccunias  in  loco  vbi  maioi  fic  inopia 
pecuniarum  ,  quam  in  loco  vbi  debent  re- 
llitui  ,quod  fi  in  loco  vbi  dat  fit  abundan- 
tia ,  Sc  in  loco  vbi  rccepturus  elt  fit  pe- 
ntitia  pecjniarum  ,  tunc  libenter  dat  & 
cum  omni  moiica  vtilitate. ',  Quinta  cau- 
fa  eft  accidcntalis  vtpote  qtiod  in  tempore 
bwllorum  magis  timent  credcre  fuas  pecu- 
Tom.  I V. 


nias ,  Scetiam  ex  conditione  recipientis  qui 
fit  pauper ,  aut  infidus  ,  aut  contumax  folu- 
tor >  auc  fit  perfona  nimis  potens,  fit  etiam 
caufalis  auftio  de  qua  nunc  dicam  &  fit 
etiam  ex  eleuatione  pecuniaj  vel  defenfio^ 
nc  in  locoin  quo  debet  recipi ,  de  qua  for- 
mabo  cafum.Omnibus  igitnr  his  caufis  gra- 
ttatur  Vtilitas  dantis,aut  leuis  fit,vt  quando- 
que  pluribus  concurrentibus  ille  qiti  recipit 
lucretur  etiam  vtilitatem  a  datore ,  &  vidi 
vfquead  ic.pro  100.  &  hoc  maxime  con- 
tingit  in  nobilibus ,  qui  volunt  peregrinari 
&  Volunt  recipere  fuas  pecunias  cum  funt 
in  loco  ad  quem  vadunt,  ita  quod  campfor 
recipiens  non  poteft  habeie  vtilitatem  de 
pecuniis  propter  paruam  moram  ,  &  etiafn 
quandoque  non  habet  quod  faciac  ex  eis, 
vnde  videns  illius  neceflitatem  fi  debet 
recipere  pecunias  vult  folum  reftitucre  30. 
aureos  pro  centum  receptisj&ita  nobilisille 
perdit  to.pro  100. 

Circa  quae  nota  duo  primum  quod  ca-  iS 
fualiter  cambia  augentur  hoc  modo  con- 
gregantur  in  nundinis  mercatores  defcripti, 
cV  imponunt  quantitatem  conuenientem 
vtilicatis  dioer(arn  refpedcu  diuerforum  lo- 
corum  ,  velutiquod  marca  auri  pro  Medio- 
lano  valcat  fiue  foluatur  fcutis<5  8.  &  pro 
Bi  ugis  &z.8c  itaftatuunt  in  commune  com- 
modtKii  pretia  cambiisA'  ideo  talis  audio 
eft  fovtuita:qnaudoquc  maior&  quandoque 
minor  ,  fecundum  quod  mercatores  &  fo- 
lertes  campfores  conantur  trahere  pecunias 
ex  locis  vbi  elt  copia  earum,  &  reponere  ad 
loca  vbi  eft  inopia,&  hoc  diuerfis  ingeniis 
&  quandoque  actuali  pecuniarum  tranfmif- 
fione.fi  itinera  fint  fecura  ,  nam  in  locis  vbi 
cft  pecuniarum  inopia  &  plures  petunt ,  8c 
cum  maiore  dantis  vtilitate  accipiunt,  vnde 
lucrum  dupliciter  augetur,  Fit  etiam  ali- 
quando  iaclura  Cambiatori  cx  permutatione 
pecuniarum  in  valore  inter  tempus  in  qu.o 
exburfauit  pecunias ,  &  tempus  in  quo  re- 
cipit  amicus  fuus  amico  principalis  ,  & 
hoc  diuct  fis  modis. 

Cambiumigiturreale  fit  z.modisvelcum  I$) 
vtilitate  certa :  vel  fine  ea,cum  certa  veluti 
cum  vult  5.vel4.procentutTi  de  firmo,vter- 
que  autem  iftorum  modorum  fit  quatuor 
modis  quorum  primus  eft  vt  Cambiator  det  ^ 
cert3m  fummam  aurcorttm  fineextimacione, 
recepturus  eandem,vel  parum,plus,  aut  mi- 
nusineadem  ratione  aureorum  ,  vtpote  vn- 
cias  auri  pro  vnciis ,  marchas  pro  marchis, 
aureos  folis  pro  aureis  folis,&  hic  modus  vt 
dic\umeftpropinquior  aliis  eftajquautathqui 
•  tamen  non  intelligunt  vera  Arithmetice  fun- 
damenta  putant  fe  grauiter  damnum  pati  li 
auretis  decrefcat,aut  lucrari  fi  crefcat  fecudus 
eft  cum  fine  certo  lucro  jeftimant  aurum  fub 
minori  sftimatione  Cambi) ,  quam  poffit 
elle  &  voluntrecipere  fubajftimatione  Cam- 
b4)  currente  ,  exemplum  marcha  auri  valet 
aureos  6^5.  in  pondere  ,  nec  rftinus  valere 
poteft ,  dant  igitur  6  5  .aureos  recepturi  mar- 
cam  auri  in  nundinis  proximis  valore 
quo  aeftimabitur  in  Cambiis  ,  tunc  autem 
valebit  in  Cambio  id  eft  volenti  accipere 
ad  Cambium  ,  aureos  7 1 .  &  tca  cogetur  de- 
bitorfoluere  aureos  71.  cijm  acceperit  65. 

I  & 
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Bc  dicunt  quod  hoc  lucrum  eft  in  certum, 
non  quidem  incertum  eft  lucrum  fed  bene 
quantitas  lucri,  -tertius  modus  eftcum  cam- 
pfor  dat  fcutos  centum  in  auro  fub  pretio 
magna?  aftimationis  Mediolani ,  vtpote  li- 
brarum  570.  Sc  non  nominat  aureos  fed  li- 
bras  ,4cinde  vult  Venetis  libras  totidem 
Mediolanenfes,  verum  cum  in  ratione  mi- 
nutae  monetx  credatur  quod  3,  libra:  Me- 
diolanenfes  ,  finc  4.  Venetse,  eo  quod  fo- 
lidus  Mediolanenfis  eft  1  folidi  Veneci, 
vnde  cogetur  reftitucre^-plus  in  libris  Ve- 
netis  videlicet  libras  Venetas  760.  cumque 
fcutuin  valeat  folidos  135.  habebis  fcutos 
1 1  x  77  ,  vel  eorum  yalorem  quo  poteris 
redimere  di&os  fcutos  ,  &  ita  in  paucis 
menfibus  lucratur  iz  pro  centum,&  non 
videtur  fccnerari ,  quartus  modus  eft  cum 
campfor  dat  Venetiis  valorem  ,  aureorum 
centum  &  funt  Mozenighi  583  \,  nam 
aureus  vt  diximus  valet  libras  7.  &  Mo- 
zenighus  folidos  24.  &  vult  Mediolani  to- 
tidem  Mozenighos  quot  valent  aurei  100. 
&  funt  600.  &  ita  ex  5  8  3  —  lucratur  1 6 
■j-.  hi  funt  modi  plerumque  vfitati ,  fiunt 
&  alij  plures  prout  difcurrenti  patebic, 
nam  per  regulas  dicendas  cognofcentur, 
verum  vt  plurimum  his  modis  femper 
aliquid  firma*  vtilicatis  etiam  anneftunt. 
ao  Fiunt  &  in  cambiis  doli  mulci  per  quos 
ignari  expilantur ,  &  inter  plurimos  pau- 
cos  recenfebo  ne  tam  velle  docere  videar, 
quam  arguere.  Primus  eft  cum  cambio  in- 
certo  in  fecundo  modo  ex  dictis  ,  copu- 
lant  2-vel  3  pro  centum  ,  nam  vt  diximus 
cambium  illud  femper  lucratur  per  fe,  ad- 
dere  autum  lucro  firmo  cettam  etiam  vti- 
litatem,eft  vfura,  &itain  omnibus  aliis 
modis  vbi  perdere  eft  impofEbile ,  fecus  in 
expofitis  iacWae  vt  in  primo  modo  fecun- 
dus  cft  pUm  vfuram  accipiendam  auferunt 
ex  capitali ,  vtpote  accipis  cambium  100. 
aureorum  ad  io.pro  100.  &  ipfi  detrahunt 
ex  capicali  illos  decem&  ita  numerant 
90.  &  volunt  recipere  1 00  ,  quanobrem 
non  10.  pro  1  oo.fed  1 1  — .  aceipiunt ,  nam 
10.  eft  nona  pars  de  90.  &  ita  fojuis  i^- 
plus  pro  100 ,  quam  conuenifti ,  certium  eft 
quod  proponunt  tempus  ,vfque  ad  nun- 
dinas  vnius  menfis  ,  tanquam  fic  trium, 
nam  computum  abfolutum,non  fuper  tem- 
pus  accipiunt ,  quartus  eft  quod  pacta  in 
monetis  ,  in  aureis  ignocis  modis  ponunt, 
per  quaemifer'principalis  duplum  magis  fo- 
luit  ia?pius  quam  exiftimet. 
^  Fiunc  autem  aliquaiado  in  realibus  cabiis  & 
longe  frequentius  in  ficcis  fcenora  intolera* 
bilia  ,  vtcum  dant  marcham  auri  &  volunt 
v  aureos  7  5 .  nam  hoc  eft  foluere  6 1  §  pro  ce- 

tum&  plusjquiaeft  ad  caput  3.menfium& 
hoc  eft  horribile  ciuitatibus,&  principes  hxc 
tolerare  non  deberent,nam  hoc  eft  ruina  no- 
bilium  ,&ciuium  ,deus  maxima  ciuitatibus 
flagella  propter  hoc  immitit ,  &  roma  quas 
gentium  vi&rix  fuit,ob  magna  fccnora  &  Im- 
perium  fimul  amifit  &  libertatem  polione 
vendente,  &  vos  O  miferi  mortales  non  re- 
cordamini  q  uod  mhilprodeft  homini,  fi  vnt- 
uerfum  mundumlucretur  ,  anim&  vsro futt  de~ 
mrnentum  m  ipferne  patiatur* 
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Cum  vero  aliquis  qui  non  eft  campfor  x  1 
dat  pecunias  campfori  ,  vt  eas  recipiat  ali- 
bi  ab  amico  campforis  ,  tunc  nihii  certum 
accipere  poteft  quia  eo  quod  fponte  dat 
non  nifi  propter  tempus  accipit  ,  cum  au- 
tem  ipfe  nullas  iubftineat  expenfas  propter 
hoc  uon  poteft  accipere  vtilitatem  a  cam- 
pfore  quin  fit  vfura. 

Cambium  ficcum  fic  precife  vt  reale  in 
litteris  &pactis,  verum  lictera?  non  deffe-  %^ 
runtur  alio  nec  amicus  principalis  qui  de- 
bet  perfoluere  eft  aliquis  talis  ei  amicus  in 
veritate  folitus  exburfare  vnquam  pecunias 
pro  eo  ,  fed  perfona  fiiSta  &  ideo  remanenn 
litterx  apud  datorem  ,  vfque  ad  tempus  fo- 
lutionis  ,  tunc  autem  dato  cum  fifta  pro- 
teftatione  ,  &  littcris ,  &  valore  cambio- 
rum  ,  tanque  mififlet  litteras  repetit  pe- 
cunias  a  principali  ,  &  ita  ibidem  recipit 
vbi  exburfauerat ,  eft  igitur  tanquam  fic 
cambium  reale  quod  folutionem  inalieno 
loco  non  fuerit  fomcum  ,  &  quandoque 
faciunt  venire  litteras  abamico  datoris  ia 
veritate  proteftantes, 

Eft  autem  hoc  cambium  conftitutum 
propter  tria,  ad  vitandaminfamiam ,  peri-  24 
culum  ,  &  palliandam  confcientiam ,  nam 
fic  propter  cambi)  nomen  non  feenatores 
fed  campfores  appellantur  ,  fugiunt  iegis 
periculum  vfuram  intercipientis ,  &  non  le- 
uem  pcenam  imponentis,acque  inter  caerera 
capitali  nedum  vfurae  amiflionem  ,  habe- 
rentur  etiam  infames  nec  poflent  confieri 
hoc  autemnominea  religiofis  abfoluuntur, 
aut  ignaris  talium  rerum  ,  aut  libros  non 
querentibus  vtrum  poflint  fed  quomodo 
poflint  abfoluere. 

Quod  autem  cambium  ficcum  fit  vfura  2y 
peffima  paret  4.  rationibus ,  prima  eft  quod 
cefiat  in  eo  caufa  finalis  cambij  realis  fa- 
cientis  ipfum  licitum  ,  &  efl  tranflatio  pe-  , 
cunis  de  locoad  locum  ,  hatc  aucem  cefiat 
cum  fclutio  fiatin  eodem  loco  inquo  etiam, 
pecunis  fuerunt  acceptae ,  fecunda  eft  quia 
ex  tribus  periculiscambij  realis  ficcumvitac 
duo  vltima  propter  primum  aucem  non 
conceditur  vtilitas  quia  fale  periculum  eft 
etiam  commune  mutuo  in  quo  non  licet 
quidquam  exigere  ,   igitur  cambium  fic- 
cumeft  vfura  ,  hscautem  perieula  cambij 
realis  ordine  fuo  fuperius  diximus  ,  tertia 
quia  cum  maiori  tempore  plus  exigic  ,  Sc 
cum  minore  minus  fed  temporalis  exadtio 
vfura  eft  ex  pecunia  ,  quarca  quia  fi  fiac 
faiptura  talis  vt  prxcise  iacent  eorum, 
conuentiones  ,  tunc  non  admittetur  repeti- 
tio  pecunia:  a  lege ,  fed  pro  vfura  habebi- 
tur ,  igitur  cum  mutatio  fcripturarum  ftan- 
te  conuentione  eadem ,  faciat  contractum 
magis  licitum  cjuam  prius  ,  imo  addat  raa-f 
lum  malo ,  patet  cambium  ficcum  elle  viri- 
dem  vfuram  ,  hoc  etiam  quidam  vocanc 
camjiura  mortuum. 

Cambium  autem  fi&um  eft  deterius 
ficco  in  parte  ,  &  in  parte  non,fi  enim  fiat  xG 
ad  terrorem  contumacis  debitoris  quo- 
quomodo  licitumeft,  fi  autem  vt  exigatur 
eft  peflimum ,  fit  autem  hoc  modo  cum  in 
contradtibus  etiam  licitis  timemus  ob  debito- 
ris  contumatiam  ia  folutione  indutias  dari, 

apponunt 
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appor.unt  pa&um  vt  ad  damnum  'debitoris 
quantumamquc  magnum  liceat  cccditofi 
cis  pccunias  ad  Cambium  accipere  ,  qua- 
rum  vfuram  debitor  ipfc  poltmodum  pet> 
loluerc  conumcitur  ,tunc  igitur  cxadtoter- 
mino  conniucns  crcditor  cum  amico  ali- 
quo  campforc ,  aut  mercatore  ,  fingit  pc- 
cunias  pro  ca  fumma  accipere  Jittcras , 
amicoi  tempufquc  conftituunc  aJiquando 
quidcm  in  tcrrorem  fa?pius  in  dcbitoris 
ctiam  iac*hiram  intendcntes  ,  vnde vt  dixi- 
mus  ex  fine  vcl  licitum  ,'  vcl  illicitum  red- 
ditur  ,  forma  autem  omnium  excepto  fi- 
gmcnto  ,  eft  quaiis  in  rcali  &  ficco  fieri 
lolet. 

7    Quantum  autcm  ad  cafus  ponam  tan- 
tum  ncccflanos ,  nam  ftultum  eft  in  re- 
bus  fcnis  cafus  cxponcre  impoflihilcs  maxi- 
mc  multos.   Quidam  lgkur  voluit  litte-  , 
rasCambij  a  campfore  Mediolani  pro  au- 
reis,foo.  quos  exburfauerat  ei  vt  reciperec 
eos  Venctus  :  campfor  voluit.  c.  pro  100. 
quxrttur  pro  quanta  iumma  ellc  dcbent, 
addc  fcmpcr  exa&ionem  qux  eft  j.  fupra 
li  cuius  eft  cxadtio  vidclicct  ioo.  &  fic 
105.  &  dic  <i  iof.dat  100.  quid  dabunt 
joo.duc  500.  in  iccfit  50000.  diuide  pcr 
10J.  exeunt  476'      &  tot  erunt.  Solutio- 
num  autcm  gcneraduo  funt ,  aut  enim  te- 
ucraux  darc  «itam  pccuniam  vtpotc  flo- 
icnos  Rhencnlcs  &  nil  aliud  ,  &  tunc 
non  cli  confilium  in  rc  omnino  neccllaria 
aut  tcnemuf  dare  valorcm,&  ita  rcduci- 
inus  ad  libras  loci  in  quo  fit  folutio  ,  vd 
lacicmus  folutionem  in  aJio  gencre  libra- 
rum  nihil  tcfcrt ,  dummodp  padta  fint  ta- 
lia  ,  cum  igitut  folutio  cft  ficnda  in  aliquo 
gencic  monet*  fut*  ,  &  habes  duo  vel 
trta  gcnaa  monetsc  mobilis  diuerfi  valoris 
refpcchi  folutiotv»  ,  &  rcfpeftu  ioci  in  quo 
ficnda  e'.t  folutio ,  vel  a  quo  pecunia:  mit- 
tantur,  fcmper  vnica  facisfacies  rcgula, 
que  eft  dux  valorem  pccunix  m  genere 
(o-ucndorum  ,  pcr  100.  &  diuide  per  va- 
lorcm  in  gcnere  retincndorum  ,  &  quod 
exit  lcrua  ,  &  ita  fac  in  omnibus  deinde 
confuleta  maiorcm  &  talis  pecunia  qua: 
rroduxit  maiorcm  danda  cft  reliqua  reti- 
ncnJa,  polldcuahc  vnum  sb  alio,  &  dif- 
fcrcntum  duc  in  centum  ,  &  diuidc  per  tcr- 
minum  mmorcm  ,  quod  exit  cft  lucrum  pro 
ccntum  in  capitali.dcinde  fi  v  is  totalc  lucrum 
duc  iuctum  pro  ico.  in  totum  capitalc  & 
diuidc  pcr  ccntum. 
*3    Excmpium  aureus  valet  Mediolani  fo- 
lidos  1 10.  &  Mozenighus  folidos  20.  Ve- 
nctiisauccm  vtdictum  eft  aureus  valct  fo- 
lidos  dc  fuis  140.  &  Mozenighus  24.  & 
poiumus  quod  dcbeam  dare  vni  libras 
$00.  Venctas,&cgo  fim  Venetiis  velMe- 
diolani  nihil  rcfert  ,  cunc  quaritur  quali 
moneta  aurcis-ne  an  Mozemghis  melhw 
fit  dcbitum  pcrfoluere,  valor  auri  in  ge- 
nerc  iolucndorum  eft  1 40-  folidi  ,  duc  igi- 
curin  10^.  fic  i40co,diuide  pcr  izo,  & 
eft  valor  aurci  111  generc  retincndorwm  , 
nam  retincs  ipfum  li  vis  ,  expcnditurns  in 
vaJorc  Mcdiolancnli  , exeunt igkur  116-7« 
&  iimiliccr  duco  24.  qui  clt  valor  Mo- 
acnighi  ln  gencre  foluendorum  in  100.  fit 
Tom.  I  V. 


Primum  Exemplum 
Aureus 
Mozenighus 


120    140  n6f 
joo 

20    24  uo 


DifTerentia,  jf  g 
n<Sf  Jj  uoo — zT 
100  2T  3  00 — 7^T 

z^oo.diuido  peir  20.&  eftvalor  in  genere 
retinendorum  ,  vis  cnim  retinere  vt  expen- 
das  Mediolani ,  exeunt  izo.igkur  eum  120. 
fic  maius  ii6f ,  igitur  per  regulam  me- 
liuseftdare  Mozcnighos*  quamaureos  :  S£ 
li  quarras  quantum  detrahe  n6f  a  120. 
remanent  $±s  dico  igitur  6c  uota  bene 
quod  in  omnibus  116^  lucraris  J-f  i  dic 
igitui  fi  utfflucratur  jT  :  quid^  lucrabitur 
100.&  inueniesquod  lucratur  2-f :  pro  100. 
idcft  ex  omnibus  1  oo.libris  Venetis  lucratut 
libras  zT  Venetas  dando  Mozenighos, 
li  aucem  vis  fcire  quid  in  libris  300.  lu- 
cretttt  dic  11  100,  dat  i~  quid  dabit  300- 
duc  iTin  JOo.&diuide  per  100.CXU7-.  ^ 

Et  ponamus  quod  valor  fit  idem  ,  ied 
debkum  fitinlibris  300.  Mediolancnfibus. 
&  fim  Venetiis  tunc  valor  foluendorum 
cft  valor  Mediolanenfis  ,  difpone  igitur 
jpfurfi  afttc  vt  fupra  fed  e  conuerfo  ica  vt 

Secundum  Exemplum. 
Aureus.         40  1120 

100 


Mozenighus    24  2.0 


8jf.  2=r.  100—2 

OO,    2-f.  3OO. 


4- 

7T 


valor  recinendorum  fit  poft  ducigitur  120. 
in  loo.fit  1 2ooo,diuide  per  i^o.exit  8^T  & 
fimiiircr  duc  zo.in  100. fit  2000.  diuideper 
24.CX1C  8|f  ,igiturcum  85-f  excedat  837- 
erit  mclius  dare  aureos  ,  quam  Mozeni- 
ghos  detrahe  minus  a  maiori  remanet  dif- 
kicntia  2—  &  ideo  dic  fi  8$f  dat  Zjr 
qui  dabit  100.  &  dabit  2T  ,  &  tantum  lu- 
crabitur  videlicet  pro  omnibus  100.  libris 
Modioltne  nfibus  lucrabeiis  af  libras  Me- 
diolanenfes  ,  &  hoc  eft  verum  lucrari  pro 
100.fi  auccm  vis  pro  totafummaduc  300. 
in  af  ,&  diuide  pcr  loo.exit  7T. 

Moderni  Arkhmeticiin  hoc  grauiter  er-  3° 
rant .,  cogica  modo  noftrorum  Jconditionem 
temporum  .,  quam  fi  in  rebus  tam  apertis 
&  in  quibus  rallaciam  accidere  poire  negat 
Ariftotilesjita  grauiter  delirant ,  quid  credis 
faciant  Medici  ,  Iureconfulti  *  ac  ali)  Arti- 
fices,  quibus  in  erroribus  reclamandi  fem- 
per  angulus  aliquis  reliitus  eft  ,  nobis  au- 
iLiv.  cum  erramus  res  ipfa  obftat,  decegit, 
coarguk  amentiam  noftram  ,  fed  ne  videa- 
mur  filentio  accufare ,  publicum  operandi 
modum  demonftremus  ,  fi  igitur  in  primo 
Exemplo  quid  melius  &  quantum  fitcxplo- 
mre  velis  conftitue  econtratio  quam  fe- 
ceris  in  rationenoftra  prima.videlicec  valo- 
rem  rednendum  ante ,  &  exburfandum  poft 
I    z  veluti 
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veluti  in  figura  Sc  non  reffert  quod  hic  po- 
fuerim  libras  y.Sc  6.in  prima  ratione ,  140. 
&  120.  folidos.  Idem,  enim  eft  potuuTes  Sc 

Tertium  Exemplum 
Aur.  7    6  144 

X 

Mozen.       24    20  140 
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ibi  operari  per  libras  vt  hic  3  Sc  hic  per  fo- 
lidos  nihil  enim  reffertquantu  pr^cise  idem 
rcdit,  duc  igitur  in  cruce"  vt  vides  7.  iia  zo.Sc 
fiti4o.&  6.in24.fit  i44.fubtrahe  vnu  ab 
?Horemanent  4  poft  duc  7.  in  24-fit  168. 
diuide  68.  per  4.  exit  42.igitur  lucratur^-  fi 
Yis  fcire  quantu  pro  ioo.dic  fi  1 68.  lucratur 
4.  quid  lucrabitur  100.  &  inuenies  quod 
lucrabitur  2  -f  >  &  n°s  pofueramus  quod 
lucrabatur  2  yj  per  conuerfum  in  fecundo 
exemplo  fituant  econuerfo  ,  vt  vides  &  du- 
ciint  vt  prius  Sc  fit  vt  Iucretur  3  pro 
ioo.  nos  autem  expofuimus  quod  lucratur 
2-f ,  pro  roo-igitur  caufa  eft  quod  ipfi  faci- 
unt  lucrari  in  primo  Exemplo  libras  2  ~? 
Mediolanenfes  ex  capitali  i 00.  Venetarum 

Quartum.  Exemplum 
Aur.  6    7  140 

X 

Mozen. 


20  34 
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&  in  fecundo  Exemplo  faciunt-  lucrari  li- 
bras  ^.-f  Venetas,pro  quibuflibet  100. 
Mediolanenfibus  ,  hoc  autem  non  eft  lu- 
crum  pro  ioo.cum  lucrum  fitalterius  ratio- 
nis  capitali,  nam  libra  Mediolaneniis  vt 
di&um  eft  maioreft  fextaparce  libra  Vene- 
ta  ,  quod  autem  ita  fit  declaro  in  fecundo 
Exemplo ,  $c  eft  probatio  operationis  ,  fi 
velis  foluere  libras  300.  Mediolanenfes 
cum  aureis  50.  perfolues  ,  item  cum  Mo- 
zenighis  300.  fi  igitur  foluas  cum  Mozeni- 
ghis  fuperfunt  aurei  50.  qui  valent  Vene- 
tiis  libras  350,  fi  autem  folueris  cum  aureis 
fuperfunt-mocenighi  300. qui  valent  libras 
36o.igitur  lucraris  modo  libras  10.  Venetas 
ex  3oo.Mediolanenfibus  ,  vel  350.  Venetis 
modo  liBr^e  10.  Veneta:  non  fnnt  de  350. 
Venecis  ,  vel  de  300.  Mediolanenfibus  ,  nifi 
2  — pro  100.&  non  3  -f ,  igicur  patet  erro- 
rfs  manifeftatio  ,  \\xc  ratio  tamen  inferuit 
volenti  fcire  quantum  lucratur  pro  ioo.de 
alia  mpneta  refpectu  fuae ,  vtpote  cum  di- 
cimus  quod  fi aureus  hicvaleret  S^.folidos, 
Sc  in  prouincia  groflos  36.  &  florenus  Rhe- 
nenfishic  folidos  62  -f,&in  prouincia  grot 
fos  26.  tunc  vtvidesin  figura  ,  dicemus, 
lucrum  fore  pro  omnibus"  ioo.folidis  Me- 
diolanenfibus  groffum  1  ~  prouincialem 
non  eft  tamen  hoc  fcire  lucrum  proprie  pro 
1 00.&  ita  dicas  ,  in  reliquis  ,  fi  autem  vo- 
lueris  fcire  quantum  lucratur  aureus  vel 
florenusaut  Mozenighus  in  primo  Exem- 
plo  aut  in  fecundo  addefortemad  100.  & 
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Aur.  84.    36  i2jo 

X 

Flor.       627-  z6 


5250 


2184 
66 

5250 


5250.  66     100.  l{ 


duc  ipfam  in  valorem  retinendorum  pecu- 
nia*  retenta:&  diuideper  ioo.additaforce, 
quod  exit  eft  lucrum.  pecunix  retentce,  ve- 
luti  in  primo  Exemplo  duc  120.  in  iffic 
~  :  diuideper  io2-f,exic  3  f ,  &  tot  fo- 
lidos  Mediolanenfes  lucratur  aureus  fimili- 
ter  in  fecundo  duc  24  in  2  ~  fic^diuide 
peno2  -f  exit  -f.  6c  ita  Mozenighus  lucra- 
tur  -f  folidi  Veneti,in  tertio  autem  Sc  quarto 
modo  ,  duc  lacrum  per  valorem  folacndo- 
rum  pecuniae  retenta?  ,  Sc  diuide  per  1 00. 
quod  exit  eft  lucrum  pecunia?  retenta?  veluti 
in  tertio  exemplo  du  co  140.  in  2.^r>  fiuat 
7~.diuide  per  100. exeunt  ~.  quod  eft 
3  -f  8c  tantum  lucratur  aureus  de  folidis 
Mediolanenfibus ,  ita  in  quarto  duc  3  -f  per 
20.  fiunt  66  -f ,  diuide  per  1 00.  exeunt  -f  Sc 
ita  mocenighus  lucratur  -f ,  folidi  Veneri. 

Et  quantum  dicTum  eft  quodaliquis  ac-  * 
cepit  lcutos  53.  aCampfore  MedioIani,in 
tempore  quo  fcutum  valebat  folidos  ,102. 
dedit  autemeampforfub  hoc  pretio  receptu- 
rus  totidemfcutoslLugduni  fub  valore  foli- 
dorum  101.  tempore  autem  folutionis  refc- 
ripfitamicus  campforis  quantumuoii  potuic 
habere  fcutos  5  3 .  ab  amico  principalis  ,  Sc 
quod  fi  quis  veltt  aures  53.  Lugduniper- 
foluturus  Mediolani  quod  volunt  icutos  61. 
cogitur  autem  principalis  foluere  fcutos  61. 
Mediolani,eo  autem  tepoie  fcutum  valebac 
folidos  114.  quxritur  in  ratione  librarum 
quantum  foluit  pro  ioo.fac  hoc  modo  duc 
fcutos  5  3 .  in  iolidos  1 01 .  fiunc  5  3  5  3 .  reduc 
in  libras  fiunc  267.1ibr£e  1 3.  folidi ,  &  quia 
vult  fcutos  61. &  func  valoris  114.  folido- 
rum  duc  61. in  114.  fiunc  69  54.folidi,  dic 
igiturfi  5353.  fic  6954.  quid  fiet  100.  duc 
ioo.in  6954.  fit  695400.  diuideper  5353. 
exic  129  t?ff.  lucracur  igitur  29  ~  pro 
centum ,  Sc  quia  non  habuic  pecunias  ite- 
rum  per  litteras  cambij  contus  eft  debitum 
protrahere,  &ficquater  in  anno  replicauit, 
Sc  diciturcommunitcr  cambium  de  cambio, 
qua^ritur  quantum  in  anno  perfoluet  pro 
centum  ,  &  ponamus  quod  fraclio  illa  fit: 
vc  eft  fere-f  dic  igirur  fi  100.  producit  29. 
V  quidproducet  129  -f  Sc  producet  38^, 
fere  adde  igitur  ad  2  9  -f ,  fiunt  6  8      fere  & 
hoc  eft  lucrum  6.  menfium ,  dic  igitur  pro 
aliisfexmenfibus  fi  100.  dat68  ^  quid  da- 
bit  68     duc  in  fe  fit  4721  ~  diuide  pro 
io©.exit  47  f  -  fere,cui  adiice  68  -Jj  quos  Ju- 
cratur  pro  1 00.  in  menfibus  6.  fit  lucrum 
vltimorum  6.  menfium  nj.  fj,  quibus 
adiice  68  ~  primorum  6/  mcnfium  ,  fiunc 
1 84  47, &  tantum  lucratur  pro  1  oo.in  anno, 
li  vis  fcire  cjuantum  foluet  ex  aureis  53. 
receptis  ,  in  ratione  librarum  ,  dicfi  100. 
lucratur  184^-,  quid  lucrabkur  5353.  & 
lucrabitur  folidos  9883^,  quare  foluec 
cum  capicali  folidos  15235  f^,igiturre- 

ceptis 
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ceptis  libns  267.  folidis  1  j.  cojjicur refti- 
lucrc  in  vno  anno  hbras  761 .  lolidos  1  c. 
&  tamcn  non  cftpaclus  vlutamaliquam 
nifi  fohdum  vnum  pro  fcuro,&  hoc  eft  lici- 
tum  ,  rchquum  dictlltC  eile  in  fortunx  po- 
tcliate.quaiuum  fi  illc  lolueret  Lugdunifere 
mhil  patlus  clicc  dccrimcuti  in  prima  vice, 
vidchcct  m  primo  Camb.o,  &  ex  hoc  pacet 
ctiam  quod  Cambium  (iccum  citquafi  du- 
plrxCambium  ,  &  in  fecundo  magis  nocet 
quam  tn  primoquiafingunt  quodille  quicft 
acccpiurus  pccuniam  Lugduni  taqtum  per- 
foluturus  Mcdiolani,  coquod  Lugduni  tunc 
proptcr  nundinas  cft  inopia  pecuniarum, 
quod  oportct  vc  cum  tanto  damnu  recipiat, 
&  hoc  cft  quod  dixic  bcnc  Saluatot ,  quod 
fihjleculi  ptudcntioies  func  filiislucis. 

Ec  liccc  pcr  iccula  fucura  8c  in  diuerfis 
rej;ionibus  varientur.modi  horum  Cambio- 
ium  ,  nil  minus  hxc  regula  bene  incelli- 
genti  in  fempiternum  feruiec,  nam  non  ex- 
pcitus  non  indigcbic  ,  expcrco  aucem  licet 
modus  vanctuv,  cum  inhnicis  lubiaceat  dif- 
icnntiis  ifta  luracienc. 

Aurei^func  $  Rhenenfes.6.  Rhenenfes 
1  nc  j  dupit.  7  dupli  (unc  41  ccftoncs,qua- 
tuor  tcltoncs  lunt  Scutum.i  Scuti  iunt  1  1. 
Mozcmghi  ,  quxiitut  1 00.  Mozcnighi 
quoc  lunc  auici ,  dicta  fuic  regula  in  trani- 
moiauombus.  Vcium  quu  caius  hic  cii  Ji- 

4     *  '   7    _4    \_  loo 
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.24.  168.  671.  i  {44.  1  ^4400. 
.1j.61f.6i5.  67*5-  I5>T7T 

ucifusdcclaramus  regulam  ex  hoc  forege- 
ncralcm  dilponc  vt  in  Figuravidcs  duc  4. 
10  6  hc  14, dtic  i^.in  7.  fic  168.  duc  i6£. 
1n4.ru  67  i.duc<  71.1n1.fit  1  J44,duc  1344. 
in  loo.fic  1  hicelt  numerusdi- 

uidcndu..  polt  duc  5  in  j.  fic  ij.duc  ij.in 
41,  tic  6  1 5  duc  6 1 1.  in  5-fic  61  j.duc  6 15. 
in  1  i.fit  6765.6*:  hicett  diuilor,  diuideigi- 
tur  1  14400.PCC  6765-  excunc  19^-7, &  cot 
habcbit  aurcos  pro  lco.Mozenighis. 

1 1  Uxc  dicta  Cntdc  Cambiis  ob  magnam 
corum  vcil.taccm  5c  lacturam  ,  ac  nomcn 
crlcbre  vtumque  frcqucntcm.reliqua  auccm 
abiolucs  pcr  capitula  fuperiora  cx  quibus  iu- 
ccicx  qiuitiunci  facilttcr  foluuncur. 


C  A  P  V  T       L  V  I  I. 
Dt  Rcddttibiu  O"  RccorrpenfatiombtiS. 

ANntcquam  ad  expoficionem  accedam 
duo  func  oblcruanda  ,  qux  eciam  ma- 
ximc  capitulo  fcqucnti  mferuiunc  primum 
vc  cum  icdditum  inucftigare  volueris  ope- 
ure  pcr  vnam  libram  non  folum  cbfaci- 
licatcm  verum  ob  vnitacis  propriecacem, 
cum  enim  fucrint  quotlibec  numeri  aut 
qcauticaces  ab  vmtacc  continux  propor- 
tionalcs  fcmpcr  fccunda  erit  ly.  quadrata 
tcrtix  ,  St^cubica  quartx  ,  &  RiRi.  quin- 
t  .c  ,  cv  iy-  relaia  lext.c ,  &  r*.  cubica  Ri.qua- 
dratx  feptinue  ,  &  u.  Rclata  fecunda  iplius 
octaux  ,  &  r:k-k-.  uonx  >  &  ideo  cogni- 
Tom.  I  V. 


ca  vnicate  ,  &  cota  eius  operarione  ,co- 
gnofcimus  pet  mulciplicacionem  fimpli- 
eem  quod  prpuenit  ex  Cali  quantitate ,  &: 
hxc  clt  caufa  etiam  cur  in  pofitionibus 
ponimus  1  co.  &  non  piures  ,  fecundum 
eft  quod  femper  laborabis  in  Itbris  &  fra^ 
ifiionibus  nunquam  deducendo  ad  foli- 
dos  nec  nummos  ,  vc  quidam  Arichmeti- 
ci  faciunc  :  donec  ad  finem  operationis 
npn  pctueneris  3  fic  enim  cucius  ab  errore, 
racilius  ac  ccrcius  ,  ac  breuius  operaberis, 
in  qua  rcgula  communiter  praetici  Arith- 
metici  errant  ita  vt  pueri  cum  rationcm 
operaCionuni  non  intelliganc  c  iudo  rela- 
to  pede  ,  omnitim  qux  ibi  didicerint  peni- 
cus  obliuifcuncur  ,  impoiiibile  enim  efl 
Arithmeticum  bonum  ellenifi  alterotriura 
niodorum ,  vel  quod  in  perpetua  ftt  ope- 
ratione  llcuc  func  magiftri  ,  qui  licec  uon 
vere  hanc  arcem  calleanc  ob  quocidia- 
nam  camen  exeixicationem  multa  fcire  vi- 
dcntur . 

Secundus  modus  eft  vt  difcat  omnes 
operaciones  cum  ratione  ex  Theorica  ,  8c 
hoc  eft  rarnm  quia  requifitur  magifter  mul- 
tum  eruditus.  In  tota  Mathematica  ,  &  in- 
genium  difcipuii  nuximum  8c  perfeue- 
ranliadiutina  cum  iplo  Magiftro  ,  Sc  ideo 
funt  raci  in  hoc  non  folum  difcipuli  fed 
etiam  Magiftri  Tercius  moduseft  vt  ha- 
bitis  principiis  pcr  aliquod  compendium 
qualc  eft  liber  hic  doiftrinamdiligendo  ali- 
qui  fiant  perfedtimam  quod  hucufque  fcri- 
ptum  clt  ab  aliis  non  pofiunt  multum  pro- 
defle,  &  idco  ab  hoc  cempore  ante  ,  inue- 
nientur  multi  prxclari  Aritmetici  fi  multi 
fucrint  ftudioii. 

Sunt  igitur  duo  hic  inquirenda  ,  pri-  i 
mum  quid  fit  redditus  &  eft  auctio  debiti 
ad  creditotem  >  ex  re  poiTeira  ,  veiuti  cu 
poflldcs  aureos  cencum  ex  meis ,  autdomum 
aut  villam  teneris  redderc  vltra  aureos  100. 
domum  ,  aut  villam  ,  fingulis  annis  aliquid 
put  a  auteos  1  o.recompenfatio  autem  eft  eius 
contrarium  ,  vt  pote  pofiides  aureos  100. 
cx  meis  »  ea  conditione  vt  decedant  fingu- 
lis  annis  autei  10.  ita  quod  inannis  10.  ni- 
hil  rcftituere  tenearis ,  cft  aurem  quilibec 
borum  dupiex  fimplex  ,  &  ad  caput  anni 
dicitur  aucemiimplex  quando  redditus  non 
coniungitur  capicali,  ica  quod  femper  capi- 
tale  temanet  idem  &  redditus  remanet  idem 
fmgulis  annis,  verum  coaceruatur,exempla 
dedi  cibi  aureos  100.  vt  foluas  fimpliciter 
1  0.  aureos  (inguUs  annis  ,  ponamus  quod 
non  currat  folutio  intra  quinquennium , 
cunc  non  folues  tamen  nifi   10.  aureos 
iinguiis  annis  ,  &  in  quinquenio  debe- 
bis  aureos  50.  Redditibus  autem  ad  ca- 
put  anni  eft  vt  redditus  primi  anni  adii- 
ciatur  capitali  ,  &  ex  toto  accipias  reddi- 
tum  fecundi  anni  ,  fub  cadem  portione, 
&  ita  adiicias  redditum ,  fecundi  anni  ca- 
pitali  ,  &  tocum  fietcapitale  pito  cercio  an- 
no  &  fta  de  fingulis  exemplum  ,  dedi  ti- 
bi  100.  liuras  ad  caput  anni ,  ad  lo.pro  100. 
igitur  dices  qui  dat  10.  pro  100.  facit  red- 
ditum  eile  77  capitalis  pro  anno,  igitur  pri- 
moad  ioo.adde^,  fiunt  librx  ioo.quibus 
pro  fecundo  anno  adde  ^capitalis  fiunt  1  ii. 

I    3  quibus 
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quibus  addepro  tertioanno-^-  totius  aggre- 
gati  &  fit  1 3  3  77  ,  &  ita  pro  quarto  anno 
adde  partem  fient  146  7^  »  &  ita  vides 
qucd  redditus  iungitur  capitali  ,  &  quod 
plus  creicit  cehfus  quam  in  fimplici  redditu 
ritetiam  hic  redditusad  caputmenfium  eo- 
dem  modo,  licut  ad  caput  anni. 

3  Recompanfatio  autem  fk  cum  iile  qui  dat 
pecunias  vtitur  re  aliqua  debttoris  ,  vtpoce 
domoillius  aut  perfona  g  fecundo  cum  Cre- 
ditor  exigit  pecunias  ante  tempns  ,  veluti 
in  primo  exemplo  do  1  oo.aureos  recompen^ 
fandos  ad  lo-pro  ioo.in  quolibetanno  ,  ex 
domo  tua  quam  poflideo  ,  &  fient  vt  dice- 
mus  auno  primo  aurei  90.  77.  Exemplum 
fecundi  debeas  mihi  aureos  300.  in  capite 
anni  venio  &  dico  fi  dederis  nunc  recom- 
penfabo  io.por  1 00.&  eft  dicere  dabis  mi- 
hi  tantum  ,  quod  fi  acciperes  a  me  pro  vno 
anno  ad  10.  pro  100.  folueres  capitale, 
tunc  igitur  dabis  aureos  272  —  ,  &  hoc  eft 
quia  ii  darem  tibi  aureos  272,  |j-  ,  ad  10. 
pro  1 00.  in  anno  tuiic  deberes  mihi  au- 
reos  300.  praccisc  in  capite  anni,igicur 
recompenfando  ad  10.  pro  100.  reuertencur 
aurci  ^oo.ad  272  77  ,  eft  autem  recompen- 
iatioduplex  vnafimplex,  Ec  opponitur  fim- 
plici  redditui  fiue  merito  ,  alia  adcaput  an- 
ni  &  opponitur  redditui  ad  caput  anni ,  fim- 
plex  eft  cum  capitale  decrefcic  oppofito  mo- 
do  au&ioni  fimplici  per  terminos  in  propor- 
tionalitate  pofitos ,  veluti  auctio  fimplex  ad 
10.  pro  100.  fit  ad  110.  in  primo  anno, 
igitur"duc  100.  infe  fit  10000.  diuidepec 
no.exit  90.  -7 ,  in  fecundo  autem  anno 
100.  fierec  120.  igitur  duc  100.  in  fe  fic 
ioooo.diuide  per  120.  exit  83  -f-,  &  "a 
reliquis  :  in  recompenfatione  autem  ad  ca- 
put  anni  eft  decrementum  oppofitum  au- 
ftioniad  caputanni,  duc  igitur  100.  in  fe 
&  produ&um  diuide  per  augumentum  & 
proueniet  recompenfacio  ,  veluti  100.  in 
primo  anno  fit  1 10.&  ideo  in  recompenfa- 
tione  fit(9o.77,vt  in  fimplici,pro  fecundo  au  • 
temannoioo.fit  i2i.vtdi£tum  eftduc  ico. 
infe  fit  ioooo.diuide  per  i2i.exit  82  7~j,& 
ita  regula  generalis  eft  in  vtraque,  quod  red- 
ditus  defignat  recompenfationc,  fu£e  fpeciei. 

4  Alia  regula  eft  quod  ficut  in  redditu 
ad  caput  anni  magis  augetur  capirale  ,  ita 
in  reeompenfatione  ad  caput  anni  magis 
minuicur  capitale  quam  in  fimplici  recom- 
penfatione  ,  patet  ex  didtis.  Si  igitur  quis 
dicat  recompenfa  mihi  100.  libras  fim- 
pliciter  ad  10.  pro  100.  in  annis,  turfcis 
quod  in  fi&o  fimplici  100.  lucratur  50.  ad 
10.  pro  100.  inannis  5.  duc  100.  in  fe  fic 
10000.  diude  per  150.  exit  66,  —  3  &  tot 
fient  :  Si  autem  dicat  recompenfa  ad  ca- 
put  anni ,  tunc  proroerere  ad  caput  anni 
fiunt  ifu  ~-  duc  ioo.in  fe  fiunt  10000. 
diuide  per  exeunt  61 

5  Et  ideo  nota  tria  primum  quod  in  me- 
rito  compofito  fiue  ad  caput  anni  duplici  via 
vti  polfumus  vel  via  vnitatis  vc  dictum  eft, 
vel  vt  mercatores  faciunt  facere  tabulas 
rnariti  vfque  ad  annos  20.  pro  fingulisme- 
ritis ,  incipiendo  a-7  pro  i©o.  &proceden- 
do  vfque  ad  40.  pro  1 00.  &  tabulaj  fiunt  vt 
plurimumad  10.  vfque  diftinfta?,  deinde  a 


Tabula  decima  meriti  ad  5.    pro  100. 
anni  123  4 
H 

£    l  f.  d.  fc   f.  d.  L   f.  d.  1.   f.  4. 

hf  I-  I.  O.^I-  2-  I.  I.  3.  2.  I.  4.  4. 
2-    2-  2.  O.    2.   4.  I.   2.  6.     3.  2.    S.  6. 

3.  3.  3.  o.  3.  6.  2.  3.  9-  5-  3-n>ic. 

4.  4.  4.  o.  4-  8.  2.  4.12.  7-  4.17-  !• 
5*  P  $'  o-  5-Jo.  3.  5 . 1 5 .  9.  6.  1.  6. 

6.  6.  6.  o.  6.12.4.  6.18.1 1.  7.  5.10. 

7.  7.  7,  o.  7. 14.  4.  8.  2.  1..8.10.  2. 

8.  8.  S.  o.  8.16.  5.  9.  5.      9.14.  6. 

9.  9.  9.  o.  <)<i  8.  5.10.  8.  410.18.  9. 
10.10. 10.  0.11.  0,6.11.11.  6.12.  }.  i- 
20.21.  o.  0.22.  1.  c.23.  3.  1.24.  6.  3. 
30.31,10.  0.33.  1.  6.34.14.  7.36.  9.  4. 
40.42.  o.  0.44.  1.  c.46.  6.  1.48. 12.  5. 

i  o.  ad  2Q.fufh"cit  vna  tabula  ,  &  ita  a  20. 
ad  30.  vna  tabula  ,  ponuntur  autem  reddi« 
tus  in  fronce  tabuke  ,  &  anni  vfque  ad  20. 
fuperius,  &  pecunia;  vfque  ad  10000.  late- 
raliter  ita  quod  vfque  ad  10.  diftinguuntur 
librae  ,  deinde  a  10.  vfque  ad  ioo.procede 
per  10.  &  a  100.  vfque  ad  1 000.  per  cen- 
cena  ,amille  vfquead  roooo.per  1000.& 
Exemplum  vnum  taleeftquale  videsmeri- 
tum  procedit  a  vfque  ad  10  per  auclio- 
nem  deiude  ad  40.  per  deceranas  ,  Anni 
vero  vfque  ad  io.libtse  vfque  ad  ioooo.  & 
in  area  primo  ponuntur  Whtx  ,  deinde  af- 
fes,  vel  folidi ,  vltimo  nummi.  Exemplum 
volo  fcire  libras  3.  in  annis  3.  ad  5.  pro 
loo.ad  caputanni.  quotfient  &  inueniesin 
direcl;o  earum  fub  3.  annis  in  hac  tabella 
libras  3,  folidos  9,  nummos  5.  &  ita  faci- 
lite  operantnr  fola  indigentes  aggrega- 
tione  ,  fecundo  nota  quod  in  merito  fim- 
plici  non  indiges  tabulis,  fed  operare  per 
vnicatem  ,  tertio  quod  in  fimplici  redditu, 
menfes  computantur  pro  parte  anni ,  velut 
dedi  loo.aureos  pro  annis  3.  &  menfibus 
6.  ad  10.  pro  loo.reddet  igitur  aureos  135. 
Videlicet  ioo.pro  capitali  &  30.  pro  annis 
•  tribus ,  &  5.  pro  6.  menfibus. 

Nota  aucem  quod  in  merito  ad  caput  an-  g 
ni  fi  adfint  menfes  opeiabens  per  recom- 
penfationem  fimplicem ,  cV  in  recompenfa- 
tione  ad  caput  anni  per  meritum  fimp!ex,vt- 
que  hoc  pateat  intellige,quod  fi  egoaccipio 
ate&  aureos  100.  vt  rejftituam  infra  annos 
3-&  demtibi  2o.pro  ioo.adcaputannideinl 
de  ex  voluntate  partium  vis  recipere  in 
annis  2.menfibus  6.  tunc  cercum  cft  quod 
proanno  primo  debcntur  aurei  20.  pro  fe- 
cundo  24.  pro  tertio  28^igitur  fi  tenuif. 
fem  annis  3 .  fuijfet  debitum  aureorum  1 7  2 
— ,cum  capitali,fiautem  tenuiflem  annis  2. 
debitum  fuiflet  tantum  144.  in  menfibusau- 
tem  6.  debitum  eflet  aurei  14-f ,  videlicet 
medietas  todus  anni ,  in  eo  autem  tempore 
non  tenerer  nifi  reddere  aureosi44.nonau- 
tem  illos  14  7-,quia  dato  quod  teneam  ca- 
pitale  pro  aliis  fex  menfibiis  vItimis,non  fo* 
luamnifi  alios  i4Yin  finetercij  anni,igitur 
prima  medietas  eft  mihi  debita  vfque  ad 
finem  anni,Jiigitur  numero  eam  ante  men- 
fes  6.  debet  recompenfari ,  &  hoc  eft  quia 
redditus  eftad  caput  anni,quo  meritum  iu- 
cratur,ficHtigitur  accipiendo  capicale  ante 
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tempus  d.beret  rccompcnl.iu.  Ira  accipi- 
enlo  rcJdicum  debet  recornpcnlari  ,  quia 
ctiam  cx  rcdditu  alium  redditum  crahis , 
ideoin  Gmplici  redditumhoc  non  cenet  vc 
JitJhunelt  ,  fed  tantum  folucio  currit  pro 
tcmpore  pollcflionis  pccunia*. 

*.  lis  vilis  &  bcnc  difcuflis  crunC  4.  modi 
vcl  cnim  cenfus  fimplex  ctl ,  vel  rccompcn- 
l.icio  limplcx  ,  Sc  in  his  duobus  operaberis 
finiplicitcr,  vclutidixifuperius  vel  meritum 
cft  ad  caput  anni  &  tunc  facics  mecitum 
pro  annu  completis  ,  po- 
ncndo  menfes  pro  anno       Ad  Caput 
vno.  tk  ferua  ,  djinde  huic  ar.ni 
toto  adde  cciam  mcricum  100 
dcmcicmium  menlium,  ea-  20 
dcm  racione  ,  &  duc  pri-      pro  *nnis  2. 
mum  mcritum  in  feiplum,  menhbus6. 
&  diuidc  pcr  fecundum  , 
quod  exit  elft  fumma  quxli- 
ta ,  eremplum  volo  prome- 
teri  libras  loo.-ad  20.  pro      pro  annis  3 
1  co.  pro  annis  x.  meniibus      menhbus  6 
6  prnno  promercaris  pro  J90rr 
anms  j.  completis ,  fiunt 
172  -7  ,  &  hoc  elt  primum 
RKritotihddnde  fidei  quod 
mcnics  tf.dcffictunt  acom-       29859  \j 
plemcnco  anno  per  alios  6.        190  — 
mcnfwcapioig.turmemes        157  fr 
6.  qui  rcfidui  funt  ad  com- 
picndum  annum  tcrtium  6c  ita  Ci  fuifTent 
anni  1.  m  *:ik  .  4  cipercm  menfcs  8.  &  TC 
breuitcr  dicam  rcliduum.  Igitur  promercbo 
171  -*-  ,  per  menfcs.  6.  ad  20.  pro  joo.  5c 
ficnt  1  ?c  ~- ,  duco  igitur  172     in  le  fiunc 
2 p8f 9  '-f .dmidc pro  1 90  *—  excunt  r  57  ~, 
quod  cit  dtccrc  libras  1  $?•  lolidos  1 .  num- 
nios  9.  ;f  »  &  hic  eft  fen  fus  Fratris  Lucac, 
hcet  litterd  rjdeatur  corrupta  ,  &c  modus 
inccrtus  qucm  ipie  dcdir. 

iTuod  li  cotnpenfttio  lit  ad  caput  mni, 
S  tnttc  fac  econuerfo  promerere  raenfes  def- 
hcicntcs  ,  dmndc  a  Goto  compenfationem 
pcr  figulos  auferes  annos ,  &  refiduum  eft 
qaoA  qu*ris. 

txemplum  volo  compenfjre  libras  roo. 
td  2o>  pco  lop.  per  annos  1.  menles  9. 
tunc  menfcs1  dcftScicntcsA  tribus  attnislunc 

jf»  cuin  igitur  compcnfatio  (ic  a  i  caput  anni 
vt  fupponitur  promercTC  fimplicitcr  per  re- 
guiam  m  cnbus  menfibu? ,  flent  librar  105. 
uam  j.  menfesTunc  quarta  parsanni,  igitur 
conrpcnfa  iibras  105.  ad  10.  pro  100.  ad 
eapuc  anni ,  &  hoc  elt  vt  dicas  fi  105.  fic 
12(7,  igitur compcnfando  dices li  1 2  c  — 1 
lit  10 quid  fiet  10«;.  vcl  faciUus  dic  h  J. 
fit  6*  compenfando  6.  fic  5.  tunc  duc  105. 
in  j.fit  j  2t.  diuidcper  «S.exit  77  ,  &  hoc 
pro  •nito  vno.deindc  itcruA  duc  87  —  in 
5.  fit  4j-7  -f  diuidc  per  6.  exit  62  rf  »  & 
hoc  erit  pro  duobus  annis  duc  etiam  72 

Jf  in  5.  fit  564  \f  ,  diuide  pcr  6.  exit  60 
\-  c>it  ficnt  ,  potuimns  &  in  praeceden- 
ti  modo  abbrcuiare  opus  hoc  modo  lcd 
nohrimus  ,  vt  intclligcres  fundamentum 
regulx  ,  noncftenim  opmiu  in  hcilitace 
fed  in  dando  rationem  ,  quiaea  intellecium 

millc  fupcrfunt  roodi  facilitandi  opus,  vt  in 

exempJo  ditto  nunc. 


Eaiena  autem  rationes  ficnC  quin  meri-  ^ 
tum  aut  compenfatio  fierent  ad  capita  men- 
Oxnn  :  cunc  enim  comple  capita  ficuc  in  an- 
nis  fccifti  dcinde  operare  compenfando  in 
mericis  vel  promerendo  iu  compenfationi- 
bus  ,  per  tempus  quodde  eltad  complemeu- 
tum  cemporis  capicum  completorum. 

Et  autem  quidam  modus  compenfandi  tQ 
per  pratfticam  ,  in  fimpli  compenfatione 
quem  hic  defcribo  ,  &  hoc  per  exemplum 
viuuet  fale  :  volo  compenfare  fimplicitet  li- 
bias  1 17.  ad  10.  pro  100.  pro  annis  z-  meu- 

ls  j.  primo  quidem  vt  di<5tum  eft  pro- 
merebor  libtam.  1.  ex  regulis  pofitis& fiec 
1  '  ,  duco  in  1 17.  flent  181  h  >  fubtrahe 
capitale  &c  fit  64.  -  >  P°rie  igitur  capitale 
fupcrius  ,  &  meritum  infra  ,  &C  confidera 
cjualis  poitio  fic  mericum  ipfius  capicalis, 
&  vides  quod^-  ,  pones  igitur^:  lucri  fub 
co  ,  &  func  vc  vides  hbra;  35.  folidi  7  num- 
mi  10.  &  huius  eciam  fumma;  &  &  fient 
omncs  vt  vides,dtinde  iubtrahe  inferiorem 
a  fnperiore.  atque  refiduum  a  fuperiore, 
vlqu-  ad  cipiiale  ,  &  quod  relinquitur  eft 
compenfacum  ev  Hbxis  1 1 7-ad  2o.pro  ioo.in 
annis  2.  menfibus  }■  deduco  igitur  primo  r. 
ab  j.fic  i.deduco  2.  ab  6.  614.  deduco  4» 
ab  11.  fic  7.  &  ita  re- 
linquicm-  compenfacum  lib.  117.  lolidi, 
candem  iibtre  75.  folidi  64  7.  ndsnmi 
9.  denaiij  iiu<_-  nummi  55  7«  10 

8.  6c  hoc  idem  fic  alio  19  9*  i 
modo  deducendo  117.  10  14*0 
in  fe  fit  136^9.  dimde  5  J7'  ^ 
pec  181^-,  cxeunc  li-  3  4«  8 
bra;  75.  folidi  <j  nummi  1.  1 5.  7 
•8.quare&...  ^9.7 

His  incelledcis  debes  10.  o 

icire  quod  quatuot  funC  5-  11 

confideranda  capitale ,  5-3 
&  luctum  ,  &  tempus ,  9 
&  proucntus  idem  dtco  1 1 

de  compentacioue  &:  ex  * 
his  cognicis*quibuflibeC  3 
tribus  cognofcrcut  quar-  1 
tum  ,  exemplum  pona-  " 
mus  vt  dicTium  elt  quod 
quis  dicat  compenfaui 
libras  i  i7.fimpiiciter  ad 
ao.  pro  100.  per  annos 
i .  menfcs  j .  &  prouene- 
runc  tibrte  7J.  &  folidi 

9.  nummi  8.  refiduum 
aucem  ad  117.  fuic 
illudquod  fuit  compen- 
fatum  in  illo  cempo- 


.2 
4 
7 
r.  2. 
2.  1 
j.  10 

6.  11 
12.  S 

1.  l.ll 

2.  i.  9 
3.  15. 11 

,  tunc  habesquacuor  q  -g  t 

12.  11.  i 

2LKJ.8 

41.  10.  4 
75.9.8 


capicale  Sc  efl  libra.  1 17. 
lucrura  vel  damnum  8c 
20.  pro  100.  tempus 
&  elt  anni  2.  menfes  3. 
prouencus  6c  e(i  librse 
7J.  folidi  9.  nummi  8. 
igicur  quibuflibec  tribus  ex  his*  cognitis, 
cognofcitur  quartum  verum  tamen  cuni 
pouimus  capitale  ignotum  quseltio  eft  exr- 
traordinaria  :  &  foluituc  per  pofitionem  , 
reliqua.  tres  in  quibus  atit  tempus  ,  aut  lu- 
crum ,  aut  prouentus  ,  funt  ignota  :  funC 
ordinarie  ,  flunt  5c  alisc  fex  quaeltiones  in 
I    4  ^uibus 


> 
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quibus  duotermini  tantum  cogniti  praefup- 
ponuntur  ,  &  reliqui  quaeruntur  ,  omnes 
hx  foluuntur  per  poficionem  ,  funt  igitur 
quasftiones  3.  ordinariae ,  &  7.  extraordina- 
tix  ,  omnes  10  ,  &  quia  poifunt  efte  de  me- 
rito  fimplici ,  vel  ad  caput  anni ,  vel  com- 
penfatione  fimplici  ,  vel  ad  caput  anni  fient 
quceftiones  in  fingulis  quatuor  modis  19, 
quare  omnes  erunt  40.  e  qu:bus  12.  ;'ordi- 
nariaj  ,  &c  28.  extraordinariae.  pofliint  & 
cum  his  addialix  difficultates ,  vt  ponendo 
talia  qusc  inquirerepulchrum  eft  def- 
cribere  autem  operofum  &  tsedium  affert 
legentibus  ob  hax  vna  tantum  quajftione 
erimus  contenti. 
12,     Quidam  dedit  libras  100.  &  recepit  in 
xi.  menfibus  libras  200.  &  fuit  mutuum 
ad  caput  anni ,  quaeritur  lucrum  ideft  quan- 
cum  pro  1 00.  luerabatur ,  Sdimiliter  fi  dicat 
ad  10.  pro  [09.  in  21.  menfibus,  quantum 
fient,  tunc  quia  dixit  quod  in  21.  menfibus 
quseritur  prouentus  fuppofito  ,  Iucro  idpro 
1  00.  in  anno,  ad  caput  anni  igitur  confi- 
dera  quod  2 1 .  menfes  continentur  praxife 
quater  in  7.  annis  ,  quxro  igitur  lucrum 
fingulis  annis  Sc  fiet  primo  anno  1  10.  & 
fecundo  1  2 1 .  &  tertio  133  ~  ,  &  quarto 
1A6  7h >  &  quinto  161       ,  &  fexto  1 77 
*  &  feptimo  i94  Jg^  &  quia  redu- 
cenda  funt  ad  vnitatem  ex  di&is  in  princi- 
pio  diuide  100.  per  100.  exit  1.  diuide 
«94^^  per  100.  exeunt  1  --—  ,  cum 
igitur  inter  hos  terminos  confticuere  opor- 
teat  tres  alios  in  continua  proporcionalita- 
te  ,  quoniam  21.  quater  ingreditur  S^.qui 
funt  menfes  7.  annorum  ,  eritigitur  ex  di- 
dis  lucrum  21.  menfium  Sc  cftfecundus- 
terminus  Rti^.  quinti  quare  quum  fit  1 
i^c-Serit^.^.  eius  prouentus  vnius  librar, 
cum  igitur  velim  prouentum  100.  librarum 
duc  100.  in  ^,.  iji.  illius  ducendo  100.  in  fe 
fit  1  oooo.deinde  1  oooo.in  fe  fit  1 00000000. 
duc  poft  1 00000000.  in  dictam  fra&ionem 
fit  19487 17 10.  cuius  Ri.      eft  prouentus 
librarum  100.  in  21.  menfibus  Sc  ita  folue- 
mus  per  conuerfum  primam  j  verum  cau- 
tum  in  operando  eife  oportet  memenco 
Camen  illius  caucelae  operandi  per  vnitatem 
6c  facies  magna. 


Exemplum (implicismetiti  ad  lo.pro  100. 
in  anno. 

Dedi  Antoniodie  primo  Mai.  15  3 1. 


Capvt  LVIII. 

Ve  Solutiombm  &  Reduftionibm* 

J         Vm  volueris  perfoluere  debitum  ,  §c 
V^jquod  dicitur  vulgarinoftro  fermone  fa- 
cere  computum ,  tunc  iunge  capitalia  vnius 
&  redditus  ,  atque  item  alterius  fi  ratio  fit 
ad  caput  anni ,  &  fubtrahe  vnum  ab  alio 
refiduum  eft  capitale  ,  quod  fi  fit  ratio  fim- 
plicis  redditus  ,  tunc  iunge  capitalia  fepa- 
rata  ,  &  redditus  feparacos  ,  &  fubtrahe 
pofteriora  a  prioribus ,  &  primo  a  fleddici- 
bus ,  deinde  a  capitali  &  fi  fuperfuerit  pluf- 
quam  fit  capitale  totum  integrum  ,  tunc 
ipfum  manebit ,  Sc  redditus  ponentur  fc- 
patati ,  &  dabo  Exe^mplum  in  vcroque. 


cLib.700.  red.  291.  13.  4. 

Irem  primo  Septembris  1532. 
cLib.  850.  red.  240.  16.  8. 

Item  primo  Februari j  1534. 
c  Lib.  260.   red.  28,  6.  8. 

Recepi  ab  Antonio  primoMartij  1532- 
c  Lib.400.  red.  133.  6.  §. 

Icem  primo ,  Maij  1533. 
cLib  600.  red.  130.0.0. 

Item  primo  Nouembris  1555. 
c  Lib.  z6o.  red.  43.  6.  8. 

Et  ponamus  quod  velim  facere  computum, 
pro  die  primo  Iulij  1535.  difpono  redditus 
in  dire&o  fingulis  a  die  mutui ,  ad  diem 
computi  ,  vt  vides  nota  tamen  quod  fspe 
vnus  dat  cum  merito  >  &  alius  non ,  fed 
tantum  foluit ,  6c  tunc  femper  animaduer- 
cere  debes  diligenter  ne  capitale  decrefcat, 
aliter  fieret  fraus  debitori ,  exempium  qui- 
dam  dedit  libras  1 000.  ad  10.  pro  ioo^  fim- 
pliciter  in  Calendis  Ianuarij ,  deinde  rece- 
pitlibras  300.  in  Calendislulij  alterius  an- 
m  >  tunc  cum  in  Calendis  Iulij  fit  reddi- 
tus  tantum  librarum  1  ^o.illius  qui  dat  libras 
1  ooo.cum  igitur  recipiatlibras  3  oo.igitur  de- 
crefcet  capitaleper  i^o.Iibras  qua?  funt  fo- 
lutae  vltra  1  jo.redditus,&ita  a  prima  die  Iu- 
lijin  anieanon  foluet  nifi  io.pro  ioo.de ca- 
pitali  refiduoquod  eftS^o.S;  ita  librastan- 
cum  85.  ad  propofitum  iunge  capitaliapcr 
fe  tk  redditus  per  fe  vt  vides. 

Capitale  meum  lib.  1750.  Redditus  meus 
lib.560.f16.  d.8. 

Capitale  Antonij  Iib.  1260.  Redditus 
Antonij  lib.306.  f.i^.d^. 

His  vifis  iunge  capitale  &  redditum 
vtriufque  feparate  vt  vides. 

Capitale  meum  lib.  2310.  folidi.  1 6.  d.  8. 
cum  Reddicu. 

Capitale  Antonij  lib.i  $66.  folidi.i  3^.4. 
cum  Redditu. 
Refiduum  meum  eft  lib.744.  folidi.3.  d.4. 

Mementoautem  quod  fi  lib.744.  elfcnc 
plures  meo  capkali  primo  quod  fuic  1750. 
tunc  fubtraheres  capitale  primum  &  refi- 
duum  poneretur  pro  Redditu ,  Sc  capitale 
maneret  fumma  prima :  Exemplum  fi  Refi- 
duum  fuilTetlib.i  900.  tunc  detra&is  1750. 
remanerent  1  jo.quae  eifent  pro  Redditu  & 
i75o.eflet  capitale,&:  hoc  eft  quia  in  fim- 
plici  merito  non  voluimus  trahere  meri- 
tum  ex  merito,  fed  meriturti  feparatur  a  ca- 
pitali. 

In  merito  autem  ad  caput  anni ,  fecus  eft:  2 
femper  enim  iunguntur  capitalia  cum  fuis 
redditibus  8c  fubtrahitur  minus  a  maiore,Re- 
fiduum  fic  capitale,  &  in  hocdifferta  meri- 
to  fimplici,4in%rtetiamin  hoc  quoddccipis 

Redditus 
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RedJicus  ad  capuc  anni  >  non  vc  in  limplici 
|>rovc  diximus  in  capiculo  prajccdc.ue  in  rc- 
iiquis  autcm  eitomnimoda  /imilicudo,  pio- 
pccrca  cxcn.plum  prrcedcns  fufliciec  Sc 
lc:as  quod  in  his  menfes  omnes  iupponun- 
tur  dicrum  jo.  fublaca  omni  inxqualicace 
&  ica  in  rcliquis  racionibus  mercacormn. 
J    Cum  autcm  volucris  rcduccre  plures  cer- 
minos  ad  vnum  cerminum  iltud  fic  per  mo- 
dum  confolationis  monccarum  ,  Sc  vt  du- 
cas  ccrminos  in  fummam  pecunix,  &  pro- 
dufta  congrcgcs  ,  Sc  cocum  congregacum 
diuide  pcr  aggrega- 

tum  pccuniarum,exe-  io«  9  *8o 
plum  quidam  d.-bec  7«     4 10 

nniii  libras  10.  hinc  1  8°*  ij-  1H° 
ad  mcnfcs  9.  &  libras 
6o.hinc  ad  mcnlcs  7. 
Sc  libtas  1 80.  hinc  ad  260 
mcnfes  ij.  quxritur 
li  dcberct  folucrc  co- 
tam  lummam  quando  dcberetToIuere,  dico 
quod  debcs  duccre  vt  vidcs  pecunias  in 
nvenfcs  vtpocelibras  10.  in  menfes  9.  riuuc 
1  So-ot  ica  di  idiquis  dtinde  congrega  to- 
3c  tiiiidc  peraggccgacum  pccuniarum 
quodclc  itfo.iibia^exninc  meniesi  i.dies  9. 
£v  111  tanto  tcmporc  debebic  date  eam  fum- 
roam  6c  noc,  clk  fundamcntum  rationis  dc 
«1  1  >  cium  m  luciaatibus  bdtiarum  dictum 
clt 

ct  quu  noc  laccrc  in  lumma  magna  ope- 
rofutu  efl ,  inuenta  cft  abrcuiacio  hngendo 
mcritum  Sc  captcndo  ccrmuium  minorern, 
cV  oilciciiJoab  alus  teruunis  ,  &  pro  reli- 
quopromeicndu,  dcinde  promerendo  tocam 
iummam  ,  Sc  prunum  dabo  cxemplum  ab- 
brcuiacionis  prima?  vc  in  cafu  fupcriore 
i.n  d,-bu  vt  prijs  iibfas  10.  in  mcsili- 
buj  9.  &  »ta  de  reliquis  aufeto  7.  qui  eit 
ininor  cerminus  cx  9.  remanent  2.icaaufe- 
»7.  cx  ijt.  remanenc  6.  diipono  vt  in  fi- 
gura  ,  Sc  duco  vc  prius 
dcbitum  in  mcnles  fiunt  10,  2.  40 
vt  vides  mo.diuido  180.  6.  1080. 
pet  aggtcgitum  in  quo  tfo.  o.  -  ,^ 
tamcn  comnuto  libras 
60.  Ucet  non  mulcipli- 
tauaim  cas  c-xcunt  mcn-  3.60 
ia  4.  dics  9.  qui  funt    "  '  - 

tcrnpui  in  quo  ilic  de- 
bcbic  poft  poll  pnmum 
tcrminu  vidclicct  y.rac-  — 
lium,  darcomncs  hbras, 


1  1 20 


4.  9 


1  1.  9 


260.  addo  igicur  mcnies  7.ad  mcnfes^.fient 
vt  prius  mcnfes  1  1.  dics  9. 

1 1  ipftor  cx  hoc  «noJo  ctiam  abreuiatio 
t  vidvs,  quidam  dcbec  vt  infra.  Sempcr 
puorcm  fummam  cum  tcrmino  pone  fine 

In  Calcndis  Fcbruarij  1 5  57.  lib,  700. 

meritum.  Jib.  o.fo.d.o. 

In  Calendis  Augulli  15  38.  lib.  600. 

meritum.  lib.^o.f.o.d.o. 

J:i  Calcndis  Iunij      1539.  lib.  46*4. 

meritum.  Jib.io8.f.y.d.4 

merito  ,  dcindc  promcrerc  fccundam  fum- 
main  quxclt  librx  600.  ad  10.  pro  100. 
non  quia  non  poiUs.  alicer  promcreri ,  fcd 


quia.  10.  pro  100.  eft  commodior  cerminus, 
igiuu-  cum  a  kalendis  Februarij  1557.  qui 
clt  primus  cerminus  folutionis  ,  ad  Kalen- 
das  Auguftianni  1558.  fint  menfcs  18.  ioj- 
curad  10  pro  100.  ljbne  600.  promerebun- 
lur  libras  90.Sc  eadem  ratione  cum  a  Ka- 
Icndis  Febiuari)  15^7.  ad  fcalendas  Iunij 
15  jp.linc  menfes  28.  librs  46^4.  merebun- 
cur  libras  108-  lolidos  y.  denarios  paruos  4. 
Sc  ica  fi  ellcnt  alij  Sc  alia?  peccunia:  faceres 
eodem  modo  ,  primum  autem  terminum 
nunquam  piomereberis  ,  quia  fruftra  id  fa- 
deinde  congrcga  mcntum  quod  eft  librae 
19  S  ,  folidi  5.  nummi  4.  &  vide  quancum 
tempons  exigatur  vc  librx  1764.  ad  10. 
pio  loo.mercantur  librasdidas  i98.folidos 
5.  nummos  4.  cu  fcis  quod  libra;  1764.  in 
anno  merentur  libras  176".  folidos  g.  &  in 
menfe  qm  eft  duodecima  pars  anni  libras 
1  4.  folidos  14.  Sc  in  die  folidos  9.  nummos 
9  t  >  'gitur  in  211110  vno  &  menfe  vno  die- 
bus  15.  fere  promertbitur  ,  quare  adde  vc 
dixi  pnmo  tCimino  qui  eftlCalendarum  Fe- 
bruarij  annum  vnum  menfem  1.  dies  ij. 
fiec  cerminus  calis  lolucionis  die  decimafexca 
Marti)  1 5^  8  ,  &  hoc  eft  quod  quserebamus 
Sc  fumus  aftecuti  duplici  abreuiatione. 

Quod  U  quis  partem  aidtorum  denario-  ^ 
rum  acccpcric,  velis  vero  refidui  fcire  ter- 
min.un  %  vetuti  it:  hjpcriorc  exempjo  con- 
ciulimus  quoJ  talis  quanticas  dcbebstur  ei 
die  dccimalcxta  Martij  1558.  modo  pona- 
mus  quod  in  fcalcndis  Ocitobiis  1557.  aci- 
ceperit  iibras  ^co.  &  in  fcalendis  Ianuarij 
iy<^.  libras  400  tunc  dcbcs  promereri  li- 
bras  300.  accepcas  a  die  receptionis  ,  6c  eft 
in  Kalendis  Odobris  1537.  vfque  ad  io\ 
Marti)  1538.  ad  10.  pro  100.&  func  menfe 
5.  dies  16.  Sc  erunc  iibrs  13.  lolidi  i6.mi- 
mi  8.  deinde  fubtrahe  libras  300.  de  i76"4. 
remanentlibra;  1464.  vide  in  quanco  cem- 
pore  librzc  1464.  merentur  libras  1  3.  folidos 

16.  nummos  g.  &  inuenies  quod  ad  10.  pro 
100.  mcrcbunrur  m  menfe  vno  diebus  4. 
igitur  quia  cxburfauit  libras  300.  ante 
tempus  ,  addc  mcnfem  vnum  dies  4.  adde- 
cimamfextam  Martij ,  fiet  terminis  exbur- 
fandt  iibras  1464.  die  20.  Aprilis  1538.  Sc 
fimilitct  librse  400.  in  menfibus  9.  diebus 
14.  merentur  libras  31.  folidos  11.  num- 
mos  1  —  dctrahc  400.  a  1  464..  rcmanenc 
1  ot>4  ,  vide  libras  1 064.  inquanto  tempore 
mercntur  libras  3 1 .  f.  1 1 .  d.  1  -f  &  erit  in 
menfibus  3.  diebus  1 7.  nota  igicur  quancum 
exburfauit  Jibras  400.  poft  diem  20.  Aprilis 
1^38:  ideo  fubtrahe  didlos  menfes  3,  dies 

17.  a  die  20.  Apriiis,  eric  tempus  exc^ur- 
fandi  libras  1 064.  die  teitia  Ianuarij  1 63  8- 
Sc  fi  dicas  quid  iuuat  hoc  cempore  vitimae 
exburfationis  cum  iam  pra^terierint  ,  dico 
quod  a  didla  tercia  die  lanuarij  auriit  inte- 
refle  in  ancea. 


C  A  f  V  I 
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G  A  P  V  T  LIX. 

Ve  Lucris  &  daitmis.* 

ET  in  mercatura  accidunt  differentiai  fe- 
cundum  additionem  ex  vna  parte  ,  Sc 
diminutionem  ex  alia  ,  &  hoc  vt  plurimum 
quinque  modis  primus  eft  cum  emitnr  res 
*  1  pondus  menfuram  aut  numerum,  deinde 
detrahitur  aliquid  ex  dono  ,  vel  confuetudi- 
ne  s  vel  varietate  ponderum  ,  aut  additur, 
&quaerimus  in  hoc  lucrum ,  aut  damnum, 
aut  modum  emptionis  ,  &  reliqua. 

Secundus  eft  cum  pofita  tali ,  variatione 
volumus  fcire  modum  emendi  autvenden- 
di  ad  terminatum  lucrum. 

Tertius  eft  cum  fit  traduftio  rnercatura? 
cb  loco  ad  locum  cum  ve&igalibus  ,  &  ex- 
pinfis  aequorum  ,  Sc  maximc  etiam  cum 
permutatione  monetarum. 

Quartus  eft  cum  fiunt  additiones  aut  de- 
tractiones  ,  vt  pote  per  inuentionem  burfae 
pet  additionem  diminutionemve  iotcr  lo- 
quentes  per  itinera. 

Quintus  eft  cum  emimus  res  ad  tempus 
vendendas  in  quo  tempore  fiunt  minores 
in  quantitate  &  pondere  ,  Sc  fimilibus  :  vt 
vinum  ,  frumentum  ,  8c  volumus  fcire 
iucrum  ad  tempus  computato  merito  ca- 
pitalis. 

Circa  qua?  notanda  funt  duo  ,  primum 
quod  ea  qua:  emuntur  funt  in  triplici  dif- 
ferentia  aut  enim  emuntur  numero,  vt  co- 
ria ,  pelles ,  aut  pondere  vt  aromata  Sc  me- 
talla  ,  aut  menfura  vt  frumenta  Sc  grana 
reliqua ,  poteft  addi  quartum  genus  aeftima- 
tione  ,  Yt  gemmae ,  verum  quiade  hoc  non 
poteftcertaratioreddi  arithmeticaideo  tres 
primi  modi  tantum  ,  cadunt  in  confide- 
rationem. 

Secundum  eft  quod  res  quae  venduntur 
5.  modis  deteriore  conditione  fiunt ,  auc 
enim  decrefcunt  ob  rem  inutilem  additam 
veluti  propter  cortices  lapillos  puluerem 
&  haec  dicitur  tara  ,  aut  ob  rem  non  a:que 
vtilem  &  minoris  pretij  3  vt  cum  res  vetufta 
admifcetur  nouae  ,  &  cum  gariofili  gioffi 
admifcentur  fubtilibus ,  aut  tenio  propter 
donum  veluti  cum  venditur  pannus  pro 
quibuflibet  7,  brachiis  3  dant  -i-  ,  &  cum 
venduntur  aromata  Sc  alia  dant  aliquid  do- 
ni ,  vtex  confuetudine  alliciant  mercatores 
appellant  Sc  tale  quid  confuetum  ,  &  eft 
idem  ,  qyarto  cum  in  venditione  Sc  emptio- 
ne  foluitur  vectigal.  quinto  cum  accedunt 
expenfae  aliae  conductionis  Sc  talium  Sc  nota 
duas  diuerfitates  circa  hoc- 

Primam  quantum  vel  res  accipitur  eft 
meliore  conditione  veluti  cum  donum  acce- 
dit  emptori,vt  pote  emo  lanam  Sc  ipfi  dant 
pro  quibuflibet  100.  Jibris  doni  3.  libras 
vnde  donum  quandoque  bonum,  tara  fem- 
per  mala  eft  quia  nulli  conducit.  Secunda 
diuerfitas  eft  quod  vel  agrauationes  funt  fu- 
per  rem  iam  detra&a  tara  aut  dono  ,  aut  u> 
per  rem  a  qua  nondum  detradta  funt  talia. 
3  His  vifis  cum  tara  computamda  eft  ad 
100.  vel  ad  1000.  duc  eam  in  fummam 


&c  a  producto  aufer  duas  litteras  k  dex- 
tra  ,  ii  eft  tara  pro  1 00.  aur  tres  fi  fit  pro 
1000.&  refiduum  eft  tara  quam  aufevcsa 
capitali ,  ita  tamen  quod  fi  litterae  dua:  abla,- 
tae  excefierint  50.  aut  tres  exceilerint  500, 
ponendae  funt  pro  libra  vna  ,  fi  autem  mi- 
nores  fuerint  pro  nihilo  ponuntur. 

Exemplum  100.  lanae  valet  fcutos  7.  &: 
habec  tarae  libras  5  .pro  1 00.  quaeritur  quan- 

Exemplum  primum  tarae, 
3897 


5 


i94|8s 


195 


3702-    I  7 


^  5  P  1 100 

tum  valebunt  librar  3897.  fac  vtin  figura 
duc  primo  3897.  in  taram  fiunt  19485.  Sc 
quia  tara  eft  pro  1 00.  abfcinde  duas  litteras 
a  dextra  remanent  1 94.  Sc  quia  85.  eft  plus 
50.  ponam  libram  1.  fiet  igitur  tara  libra; 
195.  quam  aufero  ex  3897.  fiunt  3702. 
quas  duco  in  pretium  quod  eft  aureorum 
7.  fiunt  2.5914  Sc  quia  pretium  eft  pro 
ico.  aufero  duas  litteras  remanent  159-^ 
fcuti ,  quare  Scc.  quod  fi  adelfent  in  pretio 
librae ,  &  foUdi  ,  fac  eodem  modo  deinde 
reduces  folidos  ad  hbras ,  Sc  iibras  ad  au~ 
reos. 

Si  vero  non  fit  tara  fed  donum  tunc  ad-  h 
de  donum  ad  100,  Sc  duc  fummam  totius 
in  pretium  "Sc  diuide  per  100.  addito  dono, 
exemplum  aes  5 .  valet  aureos  5 1 .  pro  1 000. 
&  addunturdoni  Ub.  25.  pro  milliari,  qua- 
ritur  pretium  librarum  26800.  fac  vt  in 
figuraduc  aureos  52.  in  fummam  sris  fiunt 

Exemplum  fecundum  doni. 

26800 

5* 


1 39  3600 
1025 


1  $93(jOQ.&rquia  pretium  eft  pro  milliari 
adde  ad  1000.  donum  quod  eft  25.  diuide 
1393600.  per  102 $.  exit  pretium  aurei 
1 3  59-  &  ?f  3  quod  fi  velles  reducere  2 .au- 
rei  in  libras  &  folidos  duc  2  5 .  numeratorem 
in  valorem  aurei  qui  fit  folidorum  gratia 
exempli  112.  fient  2800.  diuide  per  41. 
exeunc  68.  &  funt  hbne  3.  folidi  8.  &  qaia 
fuperfunt  folidi  vnius      duc  eodem  modo 
12.  in  nummos  folidi ,  qui  funt  12.  fient 
144.  diuide  per  41.  exeunt  nummi  3  t-  fe» 
re  ,  ex  hoc  patec  quod  donum  Sc  tara  non 
eodem  roodo  penfantur,  nam  prima  ratio  de 
lana  fi  fa<fta  fukTet  per  viam  doni  perue- 
niflet  aureorum  fumma  259  -j- ,  caufa  diffe- 
rentiae  eft  quod  donum  eft  vltra  1 00  ,  & 
tara  intra  100  ,  exemplum  fi  quis  debeat 
dare  ioo.Iibras  zinziberis,&  cum  5  Jib.doni, 
tunc  datlibras  105.  iedfi  det  cum  taradat 
tantum  ioo.&in  iflis  loo.includunrurlibrae 
5-inutiIes ,  qnod  igitur  dat  donum  dac  ioj. 

pro 


De  Lucris  &  Damnis.  107 


pro  100.  Sc  qui  dac  taram  dat  100.  pro 
9  j.  plus  igitur  importat  tata  quam  donum, 
cum  fuerinc  arqualia. 

3  Es  lioc  fequicur  quod  varietas  librarum 
f\  fit  ad  dctriracntum  rcducicur  ad  taram  ,  fi 
lit  ad  lucrum  ,id  donum  ,  &  hoc  in  exem- 
plo  librx  100.  Vcnctx  produnc  8.  pro  100. 
MedioUni  5:  acquirunt  8.  pro  100.  Pifis» 
dico  quod  iilc  qui  vuJt  computare  libras 
venrtas  ad  Mcdiolancn fes,  debet  facereper 
inodum  tarx ,  qui  autern  vult  faccre  com- 
putum  ad  modum  Pilanx,  dcbet  facere  per 
modum  doni  ,  multiplicindo  tamcn  vt  in 
cxemplo  lib.  100.  ftanni  Pifis  venditur  au- 
reis  6.quantum  valcbunt  lib.500.  Venetx: 
crefcentes  8.  pro  100.  Pifis,ad.ic  8.  ad  100, 
lit  108.  Sc  dic  fi  ico.  valet  6*.  quid  vale- 
bunt  1 08  ,  Sc  valcbunt  6     ,  duc  in  j .  fiunt 
J*  -7-  vcl  aliter  dic  fi  1 00.  fic  1 08.  ficnc  igi- 
cur  joo.  librac  J40.  Pilis,  fi  igicuc  100.  va- 
let  (>.  quid  valebunc  J40  Sc  valebunc  3 2  -j-, 
at  cum  decrcfcunt  vt  diximus  fitmc  prxcilc 
pcr  modum  primum  vidclicec  pc  taram. 

.  Cum  autem  accedunt  vcctigalia  ,  auc  ex- 
penfx  ,  conduttiones ,  &  calu  tunc  factes 
rattonem  computatis  omnibus  in  tota  fum- 
ma.  dcinde  mundabis  i  dono,  Sc  tara,  Sc 
polt  modum  lcics  verum  prctium. 

Excmplum  lib.  100.  croci  habent  tarx 
libras  4.  doni  autcm  hbras  4.  prctium  pro 
100.  eft  Iib-Si  j.qorriturquantu  valcbunt 
hb.  1 9  {.  um  mundatx  ,  addedonum  fupra 
*oo.  Sc  fiunc  ioj  ,  &  detiahe  taram  a  100. 
riunc  96.  dic  igitui  u  1  o.  f.  96.  quid  hct 
lof.  duc  ioj.  in  $6.  fiunc  roo8o.  uiuidc 
per  ioo.'ei:eunc  100  ~.  deindedic  100.7- 
fiunc  cx  1 00.  quid  ficc  ex  193.  duc  193  in 
100.  :  tiunt  i94\'4  ~  diuide  per  100. 
cxcunc  1 04,  librx  &  vncix  6  £  &  hoc  eft 
purum  quod  vcndi  potclt,  deindc  quia  cmi- 
Iti  cum  dmio  ,  dic  li  ioj.  valet  libris  903. 
quid  valcbunt  librx  193.  croci ,  duc  19  j.  in 
50 j[.  Sc  dittide  pcr  105.  fic  fiunc  165977;: 
Sc  hoc  clt  prcttum  hbrarum  1 94.  vnciaium 

4  777  croci. 

Oportct  iutem  in  tahbus  vti  folcrtia, 
&  tjcqucnti  vfu.ne  quisdccipiatur,  vtendo 
<  conucrso  rrguln  ,  f-cile  enim  auc  dccini- 
tur  »  aut  hxlitat  incxpertus. 
<  M11  j  jtcm  viiis  ft  dirlerentiafit  in  mone- 
wki  vtifctatem  per  capiculum  de  Cam- 
biu ,  Sc  U  |it  in  pondrnbus  reduces  per 
capitulum  tranfmucationum  ,  hxc  autcm 
duo  in  vlumam  operationem  rciinqucreii- 
cet ,  potcs  tamcn  &  per  modum  tarx  pon- 
derum  diurriitatem  aut  dnni ,  computare, 
i  x  tamen  vc  taram  poft  taram  „  &  non  per 
coniun&onera ,  5c  donum  poft  donum  in- 
ucnias. 

,  Cum  a.irem  admifcetur  aliquid  inutilis 
non  tamcn  omnino,fed  viiioris  pretij.tunc 
lepna  vnum  ab  alio  ,  Sc  inucnies  pretium 
Sc  tarain  cuiuflibec ,  Sc  poft  congrega  om- 
nta  fimul ,  Sc  lit  exemplum  gariotilis  con- 
tincntur  gariofilt  grolTi  librr  1 1-  pro  100. 

piperi»  librx  7.  pro  100,  &  tara  elt  li- 
br«  ,  2.  pro  100.  ck  prctium  gariofiloium 
clt  turcorum  48.  pro  100.  Sc  grollbrum 
■urci  i  6 :  piperis  aurei  1 8.  quxricur  quan- 
tuui  valcbunc  iij>rx  3727.  cuoc  dic  fi  100. 


dac  iz.  &  7.quid  dabunt  3717.  &  dabunt 
grolTorum  44824.  abcifis  duabus  litteris  vi- 
ddiccc  447  £  6c  piperis  160  ^  :  ericque 
refiduum  videiicec  libix  3018.7^-  8c  itain- 
uenies  caram  per  prxdicla  ,  ducendo  tres 
terminos  videlicet  447  ,4-  &  160  —  Sc 
3°i8  T^m      &  abiiciendo  duas  litceras 
dcinde  detradta  rara  per  regulam  trium  inue- 
nies  pretium  in  vuoquoque. 

Cum  autem  voluens  fcire  modum  emen-  _ 
di  auc  vendendi  ad  terminacum  iucrum> 
tunc  lcias  efTe  quatuor  modos  ,  aut  enim 
emptione  ,  auc vendicione,auc  vendicio  ex 
vcnditione  ,  auc  emptione  cognofcitur , 
hoc  autem  duplicicer  aut  cum  permutatio- 
ne  lucri  ,  auc  iine  ea  ,  &  hoc  eciam  dupli- 
citer;  auc  in  fimili  pondere,  auc  ex  groflb  vo- 
iumus  cognolceie  minutum  exempla  funt 
hxc. 

Quanti  emeturlanavc  venditaaureisiS'.  1 
pro  100.  lucrari  poffim  20.  pro  roo.  igitur 
dices  fi  120.  fic  ex  100.  ex  quo  fiet;  6.  Sc 
duc  6.  in  100.  fic  tToo.diuide  per  i2o,exic 
5.  Sc  tanti  emetur  vidclicec  5.  aureis  pro 
100. 

Emi  lanam  pro  5.  &  lucratus  fum  10.  a 
pro  1 00.  vellem  emere  tanti  vc  vendica  pre- 
tiolucrarer  20  pro  100.  jgicur  perpdmum. 
cxcmplu  quando  lucrabacur  to.cunc  1  io.fie- 
bac  ex  ioo.  &c  ideo  cum  eodem  pretio  ven- 
dantur  vtroque  modo  ,  igitur  dicts  fi  120. 
fit  ex  100.  ex  quo  fiet  1 10.  &:  erit  ex  91  -^, 
cum  igitur  100.  quod  fuit  in  primo  capita- 
Je  fic  1 10.  lucror  ro.  pro  100.&  cum  91  -i-fic 
110.  lucracur  20.  pro  100.  igitur  dic  fi  ioo. 
fit  ex  91  -i-,  ex  quo  fiec  5.  &  net  ex  4 

7T* 

Emi  lanam  quam  vendendo  aureis  C.Iu-  $ 
cracus  fum  5.  pro  100  quanto  precio  ven- 
denda  eric  vc  lucrer  20.  pr  100.  dices  igicur 
aurei.  6,  habenc  cationcm  roj.  qui  aucem 
VUlt  iucrari  10.  pro  r  00.  vult  facerc  1 20.  dic 
igitur  11  ioj.  fiec  1 20.  quid  fiec  6.  duc  1 20. 
m  6".rfic  710.  diuide  per  105.  exk^^-. 

Vendtdi  lanam  aureis  C.  lucratus  fum  5^4 
pro  100  vendendo  7.  quantum  lucrabor, 
adde  Iucrum  primum  ad  ioo.  fic  105.  di- 
uide  pcr  6.  exit  17  :  duc  in  7.  fic  1 12-^  ! 
.uikras  100.  remanenc  22  ~  :  lucrum  pto 
100  vcl  alicer  dic  fi  C.  producic  ioj.quid 
producet  7.  duc  7.  in  105.  fit  73  j.  :  diuide 
pcrtf.  cxic  122  -f  ablato  100.  remanent 
li-f  pro  100.  Iucruna. 

Vcndidi  lanam  aureis  10»  pro  100.  &  f 
perdidi  10.  quxricur  quanti  emi  dic  igimr  fi 
^o.fitex  loo-exquo  fiet  io.duc  io.inioo.fic 
1000.  diuide  per  90.  exic  11 

Emi  lanam  quam  vendidi  6.  aureis ,  quotl  ^ 
fi  emiflem  aureo  minus  lucratus  forem  20. 
pro  100  dic  igitur  per  primum  exemplunx 
igi  ur  fiempta  fuifletaureis  y.adhoc  vc  ven- 
dcndo  pro  6.  lucrarecur  20.  pro  ioq.  fed  ex 
quaelico  dignofcicur  quod  fuit  empta  aureo 
vno  plus  igitur  empta  fuit  aureiso'.  pro  ioo* 
Sc  ita  bellus  ifte  Incerrogator  nihil  lucra- 
tus  fuit. 

Emi  lanam  tanti  &  tanti  yendidi  a  quod 
fi  cmiflem  aureo  vno  minus  8c  vcndidiflem  7 
aureo  vno  plus,lucracus  fuiflem  40.  pro  100. 
g  itur  qui  lucratur  10.  pro  roo.  facic  ex  10 
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<x>.  n.  co.  igitur  10.  co.eli  capitale  &  n. 
co.  pretium  venditionis  ,  adde  aureum  fit 
i  i  co.  7.  u  deme  aureum  fit  10.  co.  m.  1. 
&  quialucratur  40.  pro  100.  igitur  -f  pretij 
emptionis  ,  igitur  1 4  co.  m.  1 .  y :  aequan- 
tur  11  co.  p.  1.  quare  res  valetTaurei ,  Sc 
pretium  primum  fuit  10  co,  igitur  aurei  8. 
&  venditio  aurei  8^--  Lucrum  10.  pro  100. 
fi  empta  fuiffct  7.  aureis  Sc  vendita  9^-: 
fuiflet  lucrum  4opro  100.  quare  folutio  cla- 
ra  eft  poflet  Sc  pet  cataym  fieri. 

8  Emipiper  aureis  14.  vel  libris  144.  pro 
1 00.  quanti  vendetur  vncia  vt  lucrer  j/o, 
pro  1 00.  tu  fcis  quod  fi  debeo  lucrari  50.  pro 
100.  oportet  vt  100.  fiat  150.  dic  igitur  fi 
loo.fit  1  ^o.quidfiet  144.  &  fiet  libias  xi6. 
dic  igiturlibrae  100.  piperis  debent  vendi 
2 1  (J.libris  quare  libra  vna  piperis  valebit  fo- 
lidos  4j.denarios  paruos  2  igitur  yncia 
piperis  valebit  folidos  j.nummos  7  -f  >  Sc 
tantum  debet  vendi. 

9  Vendidi  piper  folidis  4.  pro  vncia ,  Sc  lu- 
cratus  fum^o.  pro  100.  qnanti  emptum  eft 
200.  librarum  piperis  ,  dic  i4o.fitex  100. 
igitur  4.  fit  ex  2  -f  ,  perregulam  trium,  &c 
hoc  eft  capitale  vncia;,  igitur  capitalelibrae 
eft  folidi  34-f,  igitur  capitale  librarumioo. 
piperis  eft  librae  171 .  folidi  8.  nummi  6  4% 

30  "l  Vendidi  4.  clauos  pro  5.  nummis  ,  Sc  lu- 
cratus  fum  10.  pro  100.  quot  numis  venda 
io.  clauos  vt  lucrer  12.  pro  100.  primo  re- 
ducas  adeundem  dicendo  fi  4.  venduntur  5. 
quantum  vendentur  10.  Sc  vendentur  12 
—  >  &  hoc  pretio  lucrarer  1  o.  pro  1 00  at 
ego  volo  1 2*  pio  100.  dices  igitur  per  quin- 
tum  exemplum  capitale  eft  11  ~  ,  igitur 
per  tertium  exemplum  dic  fi  100.  fit  1 12. 
quid  fiet  11  if  &  fiet  1 2  77  igitur  lucratuf 
12.  pro  100.  vendendo  1  o.  clauos  pronum- 
mis  12  rr  >  naEC  kuior  via  in  talibus,po- 
teft  etiamfieri  per  rem  Sc  aliis  modis. 

Memento  autem  in  talibus  ne  numerum 
rei  vendite  ,  cum  numero  pretij  corhponas, 
quantumin  maximos  incideres  errores. 

j  ^  Claui  4.  venditi  5.  nummis  dant  lucrum 
12.  pro  100.  eodem  modo  Sc  lucro  quot 
dabis  clauos  pro  nummis  60.  clara  eft  quae- 
ftio  fi  5.  dat  4.  dabunt  60.  nummi  48.  cla- 
uos ,  fed  fi  dicat  quot  habebo  aut  dabo  pro 
nummis  60.  vt  lucrer  20,  pro  100.  tunc  tu 
fcis  quod  fi  pro  quinque  nummis  das  4. 
clauos  Sc  lucraris  12.  pro  100.  igitur  clani 
4.  valent  nummos  4  ^-f :  dices  igitur  quod 
t  claui4.valent.nummos  4  ^fideinde  dicesfi 
no.fitex  100.  exquo  fiet6o&  fiet  ex  50. 
capitaii,dic  igitur  fi  4  ff-  dant  4.clauos,quid 
clabunt  ^o.nummi  duc  50111  4-fiunt  2&0.&: 
diuide  per  4  if  &  exeunt  44  ~- :  Sc  tot  ha- 
bebit  clauos. 

12  In  temporalibus  vero  mercimoniis  ,  vt- 
pote  vino  :  Sc  frumento ,  quatuor  debes  ani- 
maduertere  primum  eft  pretium  ,  fecundum 
funt  expenfe  >  tertium  eft  tempus  interce- 
dens  inter  emptionem  Sc  venditionem  3 
quartum  eft  decrementum  rei,  vinum  enim 
decrefcit  nona  parte  a  tempore  vindemiae 
vfque  ad  aeftatem  ,  frumentum  autem  fere 
quadragefima  parte ,  fi  rete  gubernetur  :  fit 
ergo  exemplum  vnum. 

Exemplum  quidam  emitlini  libras  2000. 


pro  j.  folidis  fingulas  libras  deinde  acceflit 
expenfarum  Sc  ve&igalium  pars  trigelima 
infra  3.  annos  cum  non  potuerit  vendi 
decreuit  centa  parte  ponderis^,  in  vedtiga- 
libus  prouendendo  icerum  oportet  foluere 
trigefimam  partem  ,  quaeritur  quo  pretio 
libra  lini  debctdiftrahi  vt  mercatorlucretur 
10.  pro  100.  fingulis  annis ,  Tunc  confidera 
primum  ptetiutn  quod  fuit  librarum  joo. 
deinde  adde  tiigefimam  parte  &  funt  librae 
i<J.folidi  ij.nummi^.eftergo  capitale  librae 
516.  folidi  15.  nummi  4.  Sc  quia  vult  lu- 
crari  10.  pro  100.  fingulis  annis  adde  ei 
libras  155.  pro  merito ,  Sc  fient  librre 
671.  folidi  13.  nummi  4.  &  quia  linutn 
fuit  librae  zo©o.  &  diminutum  fuitcentafui 
parte  igitur  remanferuntlibrae  lySo.St  quia 
perfoluenda  eft  pretij  trigefima  pars  pro 
vedtigali  vt  remaneant  librae  67  1.  folidi-13. 
nummi  4  ,  femper  diuide  precium  per  i.m. 
quam  fit  pars ,  diuide  igitur  per  2<?.exeunt 
hbrac  23.  folidi  3  nummi  2      :  qua;  omnia 
adde  ad  libras  671.  (oiidos  1 }.  nummos  4. 
fient  librae  594.  folidi  16.  nummi  6  —  ,  di- 
uidendae  per  1980.  &  cxeunt  f.  7.  nummi 
o  \~  fere  &  eo  Preti°  vendetur  lib.  lini  vt 
iucretur  vt  diclum  eft  ,  2c  ita  poteris  for- 
mare  100.  cafus  diuerfos. 

Quaeftiones  autem  inuentionis  Iucri  1 
in  itineribus  cum  indeterminatio  capitali 
foluuntur  per  rem  s  fiue  pet  la  co.aliquando 
etiam  per  cathaym  ,  fimiliter  &c  inuentio- 
nisburfe, 6c  mutuarum  interrogationum, 
funtque  magis  curiofe  quam  vtiles  qua- 
propter  differemus  earum  pertxa&ationum 
ad  capitulum  extraordinarium  interroga- 
tionum. 


C  A  P  V  T      L  X. 

Ratione  librorum  tratfandowm 

SOlent  mercatoribus  quatuo^  libri  elfe  t 
neceflarij  ,  inuentarium   Memeriale  , 
ephemerides  fiuediurnaLe  ,&  Magnus  fiue 
Magiftralis. 

Inuentarium  eft  in  quo  mercator  cnncla 
quae  poffidetdefcribitordine  fuo  piimo  num- 
mos ,  deinde  gemmas  merces  ,  fupeledilia 
domus  aedes  ,  agros  ,  hoc  in  abfcondito  te- 
netur. 

Memoriale  eftin.quo  dierum  acta  obiter 
Sc  diffuse  defcribuntur  ,  vendition,es ,  emp- 
tiones ,  mutua ,  locationes ,  &  talia  Diurna- 
le  eft  liber  in  quoeaqua;  in  memoriali  diffu- 
se  fcripta  funt  &c  fine  ordine  feriatim  Sc 
breuiter  magnaque  diligentia  confcribun* 
tur. 

Magnusiiber  fiue  magiftralis  eft^in  quo 
ea  quae  in  memoriali  fcripta  funt  refcribun- 
tur  compendiofe ,  habet  hic  quinternionem 
alphabetico  difcrimine  exaratum  ,  quo  fa- 
cilins  libri  magiftralis^ada  pomnt  imienin, 
&  hic  quinternio  tabula  foletappellau. 

Sunt  autem  communia  memoriali ,  diur-  2 
nali ,  Sc  magiftrali  libro  ,  vt  omnes  eodem 
Characlere  fignentur  exterius,  vtpote  cru- 
ce  ,  vel  A,  vel  B  ,  ita  quod  Lber  magi- 
ifralis  A  correfponde^t  memoriali  &  diurna- 
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li  A  .  tabulam  etiam  A  infignicam  habec 
VC  facilias  inucniantuc  ccedita  conuencio. 
nci  :cftetiam  commanc  vc  fingulisa&ions- 
bus  ptxpouatur  cempus  inanno  ,  tneiife» 

,  pacxum ,  nomen  cius  cum  quoconue- 
nilti  ,  quaniitas  pecunuc  aut  datx  auc  pro- 
milDe* ,  quantitas  &  genus  rei  vcadicx  vel 
empix  ,  vcrum  hxc  breuius  in  libromagi- 
fttali  Jclctibuntur,  eft  eciam  commune  vt 
diutiulc  rclfcut  fc  aJ  l.bium  memorialem, 
&  magiltralis  ad  diunulcm  &  magittralis 
poftcrior  ad  antcrioicm ,  veluti  Hbec  magi- 
ftrahs  B,adlibrum  magiftralem  A  ,  rdfercn- 
do  folium  6c  cara&erem  libri ,  e(t  eciam 
communc  ommbus  libris  vt  folia  hngula 
fmgulis  numcris  feriacum  ditlinguntur  ne 
fraudccxcctpi  pofLnc. 
Poiro  libro  magiftrali  prxcipua  func  yc 
3  primo  genus  pccunix  cxptimac  quo  ratio- 
11«  dclcribuntur ,  vcluti  hbras ,  auc  flore. 
nos ,  auc  fcutos ,  fccundum  vtex  vna  parte 
capitalc  conftituac  crcdicotcm  ,  burlam 
voo  auc  capfam  debitricem  ,  nam  capita- 
lc  totum  ett  quod  homo  lubct  ,  burfa  vcr5 
nihil  habct.lJcbbuiUquilquiJhabet  debec 
capiulc  qoiJquid  dat  tccipere  dcbeccertium 
quod  untum  ponatur  in  dcbtto  capfa  vel 
baila ,  quantum  m  crcdito  capitalc  vc  icra- 
pcr  lim  xquslia. 
▲    Ctmudctaic  etiam  opottec  creditum  a 
fmilha  bbu    d-bitum  adcxtta  cx  aducrlo 
pooi  debere ,  atqtte  femper  fub  eodem  gene- 
re  pccunix  lubquo  incnoacus  uorr  cn  pci- 
tcucrarc  ncmwcmquc  dcbitorrm  in  hbro 
fcnberc  mii  ipfo  dcb.torc  prxfcntc  ,  aUtec 
Jiber  falii  inilmulabitur  ,  qjanium  etiam 
rerum  ubcrnx  fiuc  apothccx  diitraxeris  , 
caDitale  auc  apothccam  pro  ca  fumnu  icri- 
tvs  crcJitnccm  ,  capfam  vcro  nummo  ac- 
cipicntem  dcbitiiccm:ccontra  autcm  quaniu 
impcnfarum  cmcndo  merces  f.ccris,  aedit- 
riccm  capfamubernam  dcbitriccm  kubcs. 

5  Elt  cttam  confidcrandum  ea  qux  crans- 
fountur  fiuc  ex  mcmoriali  in  diutnalcm, 
iiuc  cx  diutnali  ,  in  magiftulcra  librum, 
fiuc  cx  inccnoribu!  foins  m  pofteriora,' fiue 
ex  vnolibro  in  al iura,  efle  vnalinea  tranf- 
meiuhcancclanJa ,  r»am  vnius  aaionis  vuus 
dcbct  cilc  couuattus  untum,  Vnde  cuncc- 
Utx  annoutiones  umquam  intcrmotcux, 
noacanceUace  autem  pto  viuis  habencur, 
ipCx  vcro  annouuones  um  relaipcx  ligna- 
culo  mligniri  dcbcnt,  vc  iara  uanllatx  in- 

6  Pocro  attioues  qiuc  magiftuli  fucccffiuc 
libto  mfctibuntut  dierum  ordinc  proccdcre 
J. bcn*. ,  ne  falli crimcn  libcr  fufcipiaf.quod 
1;  u  ■  pl  jubuspauitionibus  defaiptis  dehc 
locui  aliai  fubfctibcndi ,  in  poltcriorcm  Lo- 
cum  poft  vltimain  fiuu  illius  ,  fiue  alterius 
ptfutionem.trasfcicnda  eritfumma  crediti 
aut  Jebiti  aut  rclidaiinlocJm  polt  vltimam 
patuiioncm  proiimc  vacuum  :  Ita  vt  qua- 
H  >r  fctucntut  primum  vc  poftccior  parci- 
tinaouj  aquo  dctratta  e(t  memoriam  faciat, 
fccnndum  vc  prox imx  vlcimx  partitioni  fuc- 
Ctfat  ,  tcttium  ncvacuum  Ipatium  relin- 
quatut.autincongrui.  intcr  poitcriores  in- 
Uratur  loa  aut  temporis  ordine  pcrmutaco 
quartum  vc  quamquam  locus  adlit  initio 
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tamen  libri  pexmutato  non  priod  fed  pofte- 
tiori  afcribacur. 

Quod  fi  crror  intercelTeric  credito  oppo-  7 
fitam  dcbitum  afcribatur ,  debico  creditum 
pro  eadem  fumma  eodemque  die  ,  deindc 
cam  credicum  quam  debitum  linea  obdudta 
cancrletucmox  fignocrucis  inerrorismemo* 
riam  fulciatur  ,  ac  demuni  loco  fuo  par- 
tuio  iUa  f.cuc  debec  fcnbi  fcribatur  ,  memi- 
nerisautem  in  oppofica  adicdta  partittone 
mcmoriam  erroris  reccnferc.  (  g 

C«m  autem  libros  examinare  volucns 
quamlibec  parcitionem  perfcrutare  diurna- 
l's,atquehbrimagni,  atque  pun£tis  aUtu- 
cnis  aJnotatis  facile  prxcipies  an  in  libro 
nugno  aliqua  fuperabundec  an  demciat 
,  qux  in  diurnali  non  inuematur, 
fi  d-ffuerac  velfupabundauencpartitio 
aliquaper  oppofitam  ficut  di<aum  cft  parti- 
tionem  emcndabitnc  ,  memoru  camen  fa- 
cla  obliuionis  auc  icerationis  ne  cum  dies 
libro  magno  infcriptus  prior  fuenc  prxce- 
dencibus  parcicionibus  pofterius  fignatus  fal- 
fi  fufpicionem  adducat,in  obliuione  tamen 
fola  lufficic  adieftio  crediti  vel  debiti  men- 
cione  obiiutonis  habica  nullaetiam  oppofica 
adieaaparcitione,  dum  aucem  hxc  gerttn- 
tur  nihil  diurnali  fub  hisdicbus  ,  auc  I1U0 
maenoini'eras,ied  memoriali  tantum  in  le- 
qucnccs  Ephemeridem  &  Magiftralem  U- 
btum  paruttoncs  illas  rcdudturus. 

V:?iitasauccmJiumaiiseft  ordmatim  ea  ^ 
qux  confttfa  Ginc  in  meraoriall  oftendere, 
Magifttahs  aucem  difperfas  parcitiones  cu- 
i,ncunque  dcbicoris  auc  creditoris  m  vnum 
tedigere  tabulx  atttera  nomina  creditorum 
&  dcbitorum  facile  tnuenire  examinis 
vero  dux  funt   vcilitates  prima  fcire  an 
rcac  libaim  magiftraiem  delccipferis,fecun- 
da  quantumlucri  aut  iadurx  contigeric  in- 
telligere,  qu«  quidem  ex  dir&rentia  dati  6c 
rccepti  coiiigitur ,  datum  6  lupetauerit  ia- 
aurx  loco  habetur ,  fi  receptum  iucri  quod 
quod  fi  datum  atquc  acceptum  inaequalia 
ruerinc  in  his  detractis  reiiduis  auc  adieclis 
vbiopporcucrirdummatam  creditiquam  de- 
biti  diligentet  habita  tunc  libri  error  figni- 
ficatur,  cum  neceffarium  fit  tantum  ubi  dc- 
beri  quantum  dederis,tantumque  debere 
quanca  acceperis,  Vtilitas  autem  tranflauo- 
ms  de  Ubroin  Ubium  cft  coniunaa  neceUi- 
xati ,  quantum  nec  primus  liber  reciperc :  an> 
plius  poteft ,  &  fi  addetentur  plura  confu  10 
parcrccur,ca  cciam  que  in  Ubro  pnmd  diftuU 
func  &  sub  pluribus  partititonibus,  ad  vnam 
parudoneminfecojittolibro  cmpendiole  re, 
diguntur  opportet  autem  fcriatim  &  eopen- 
diote  folia  primi  libri  commemorando  omncs 
cittfdem  hominis  partitiones,in  vnam  redi- 
trere  atque  examinis  libii  prioris  vtilitatem, 
aut  iadturam  in  inuentarij  fine  adiicerebo- 
num  eft. 

In  tranflationibus  autem  mutua  debet  ^ 
efle  memoria  librornm  &  foliorum  ita  vt 
in  priore  libro  creditorem  ponas  debitoi 
r-mrefpecxufecundilibri  ,  infecumdoau- 
tem  creditorem  pro  creditore  &  debitorem 
olo  debitore  difpones,  nam  cancelatio  pnnu 
Ubrixquatione  praefuponit  crediti  &  debiu, 
creditum  abolexi  non  poteft  uift  pei  oppoinu 
K  debitum» 
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debitum  ,  &  econtra  debitum  per  credi- 
tumaboletur,  igitur  necelleeft  debitorem 
in  primo  libro  fieri  creditorem  ,  5c  e  con- 
tra  refpectu  fecundilibri,  eft  etiam  aduer- 
tendum  vt  omnes  partitiones  qus  ex  libro 
in  hbrum  transferuntur  in  primo  quidem 
fub  die)  tranflationis  confcribantur  inpofte- 
riore  autem  ]ibro  fiuenouo  linedie. 

Rerum  vilium  5c  mutuorum  fub  breui 


tempore  datorum  aut  acceptorum 


nulh 


Fropter  primum  qimamusin  duobus  ob 
facilitatem  difcenrium  5c  ponamus  exem- 
plum  in  triplicidiuerfitatefecundimodijdicat 
igitur  primus  fecundo  ,  fi  dederis  5.  ex  tuis 
habebo  quadruplum  refidui ,  &  fecundus 
primo  fi  dederis  4.  ex  tuis  habebo  quadru- 
plum  refidui  tui,tunc  ponc  quod  prinius 
habeat  1  co,  igitnr  dato  5-fit  1  co.p.  5.  8c 
hoc  eft  quadruplum  refidui  igitur  refiduum 
eft-^-co.p.  6  -7  ,  cui  fi  addantur^.  fittot^ 


riet  quanquam  magni  fint  preti)  memoria  co.p.io-f ,  Sc  hoc  eftquadruplum  ad  1  co 

inlibrisfedin  paruo  quodam  rerum  quoti-  m.4  igitui'4  co.  m.  16.  aequantur  —  co.p. 

dianarum  libello.  1  o  ~,  redducas  ad  integra  fient  16  co.  nu 

2     Litterae  autem  fuis  faculis  pro  diuerfitate  ^.aequales  i  co.  p.  41  igitur  15  co.  acqua- 

locorum  fignabuntur  ,  vnicuique  loco  fuus  les  105.  &res  valebity.  &  tantum  habuit 

affignabitur  locuius  ,  alligantur  autem  or-  primus  ad  de  ei  5.  fit  1 2.  &  hoc  eft  quadru- 

dine  fuo  in  fafciculum  fecundum  tempora,  plumadrefiduum  quodeft  j.additoigitur^. 

atque  cuilibet  anno  fafciculus  affignatur  fit  S.igitur  primus  habuit  y.5c  fecundus  8. 

exterius  anno  fignato  in  fafciculo  ,  &  fu-  Secundum  de  parte  cognita  dicat  pri- 

per  epiftolam  nomine  Sc  cognomine  eius  mus  fecundo  ,  fi  dederis  dimidium  tuorum 

qui  eam  mifit.  '  -  habebo  triplum  refidui  tui  ,  &  fecundus 

Hxc  autem  experto  aut  operam  talibus  primo,fi  dederis  quantum eft  dimidiumil- 

danti  fufficiunt  ei  autem  qui  talia  non  tra-  Iius  quod   popofcis ,  habebo  feptuplum, 

ctauit  etiam  fi  vniuerfum  hunc  librum  in  tunc  operare  vt  in  prima  Sc  adueniet  quae- 

hac ,  materia  confumpfero  ,  non  exiftimo  libet  quantitas  ,  quia  hic  modus  fecun 


pofitura. 
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IN  hoc  capitulo  4.  tractabimus  ,  primo 
quidem  itinerum  quaeftiones  Secundo 
quaeftiones  partium.Tertio  rationes  ludorum 
in  diuidendo.Quarto  de  ludisipfis  &eorum 
opteftate. 

i  In  itineribus  tria  funt  confideranda  ca- 
pitale  ,  numerus  itinerum  ,  Sc  prouentus, 
&  licet  ex  quibufhbet  duobus  poffit  co- 
gnofci  tertium  s  nihil  minus  confueuerunt 
ex  prouentu  Sc  numero  itinerum  qua?rere 
capitale  ,  Sc  hoe  eft  quia  lucrum  eft  in- 
certum  ,  Sc  ide6  ponemus  tantum  vnum 
exemplum  Qiiidam  ibat  ad  nundinas  5c 
quotiens  reuertebatur  refterebat  triplum 
capitalis  ,  iuit  autem  ter  <k  vltimo  rediic 
cum  capitali  ipfo  Sc  quadrato  Sc  cubo  ca- 
pitalis  ,  tunc  dices  quod  iuit  cum  1  co.  Sc 
quia  triplicauit  femper  vkimo  rediit  cum 
2.7  co.  Sc  hae  funt  aequales  1  co.  1  ce.  1.  cu. 
detracto  igitur  1  co.  de  communi  fient  16 
co. ajquales  1  ce.i.cu.  quare  1  ce.  p.  i.co. 
aequatur  z<3.  igitur  capitale  fuit  fy.  z6  ~~ 
ih.  ita  alias  iolues  ,  verum  fi  numerus 
itinerum  fit'incognitus  ,  conare  integra  in- 


uenire  ,  quod  fi  non  aequentur ,  proxnno 
maiorem  Sc  minorem  numerum  indagabis, 
demtim  ptaecifionem  ,  facta  pofitione  aile- 
queris. 

In  quarftionibus  partium  fiue  burjfe  4. 
animaduertantur  numerus  habentium  , 
nam  quanto  minor  tanto  faeilior  ,  minimus 
numerus  eft  z.maximus  autem  non  datur 
fecunduni  an  fit  pofitio  per  terminatam  quan- 
titatem  ,  aut  per  partem   cognitam  aut 


dus  eftllgatus,  Sc  ideo  caue  nequaeftio  fic 
impoffibilis  ,  quod  plerumque  accidit,  ve- 
lut  fi  Ioro  feptupli  dixilfet  quincuplum  ,  aut 
triplum  aut  omnem  alium  numerum  a 
leptuplo. 

Tertium  veluti  li  primus  dicatfecundo  fi  5. 
dederis  partem  talem  tuorum,qualis  tui  funt 
meorum  ,  habebo  quintuplum  refidui  tui, 
fecundus  dixit  primo  fi  dederis  talem  tuo- 
rum  portionem  qualis  elTet  iliud  quod  a 
me  petifti,  totius  aggregati  quod  eftes  ha- 
biturus  ,  haberem  ego  decem  ,  pone  quod 
primus  habeat  numerum  quemuis  5c  fit  1  2. 
dc  fecnndus  habebit  1  co.  duc  1  co.  in  fe 
ht  1  ce.  diuide  per  12.  exit  -~.  ce.  6c  hoc 
erit  talis  pars  de  1  co.  qualis  eft  1  co.  de  1 2. 
ex  quadragefimo  iecundo  capitulo  iunge 
77  ce.  cum  1 1.  fit  12.  p.  77  ce.  &Z  hoc  eft 
quintuplum  ad  refiduum  quod  eft  1  co. 
m.  75  ce.  igitur  1  ce  p.  1 44.  eft  quintuplum 
ad  1 2  co.  m.  1  ce.  quare  1  ce.  p.  144.  aequa- 
tur  60  co.  m.  5.  ce.  &ita  1  ce.  p.  24.  aequa- 
tur  10  co.  igitur  res  valet  4.  igitur  habes 
quod  necetTaria  eft  proportio  tripla  inter  pri- 
mum  Sc  fecundum  nam  primus  habuit  12. 
fac  igicur  pofitionem  fecundo,&  pone  quod 
primus  habeat  5  co.igitur  fecundus  habe- 
bit  1  co.  vel  1  co.  <£■  propter  duplicem  fo- 
lutionem  ,  rancor  minue  dami ,  ponamus 
modo  de  tripla  ,  &  quia  in  exemplo  fupe- 
riore  1  -j  quod  dabat  fecundus  primo  ,  eft 
decima  pars  1  3     quod  erat  aggregatum 
da  igitur  decimam  partem  3  co.ad  1  co. 
fiunt  1  co.  7^,a£qualia  io.igitur  res  valet  7  77, 
&tantum  habuit  fecundus  ,  5c  quiaprimus 
habuit  triplum  igitur  habuit  z  3  -^. 

Compofita  vero  eft  veluti  fi  dicacprimus  q 
fecundo  fi  dederis  4.  de  tuis  ,  habebo  quin- 
cuplum  refidui  tui ,  5c  fecundus  primo  ii  de- 
deris  talem  tuorum  partem  qualis  eft  4.  de 
meis  habebo  duplum  refidui  tui ,  tunc  non 
fac  pofitionem  nifi  fuper  vnum  termi- 
num  ,  5c  dicas  ponam  quod  primus  habe- 


per  partem  eomparatam  exemplum  pate- 
bit  infra ,  teitium  an  fit  quaeftio  fimplex  aut 

compofita,  quartura  vt  japnYna  poficione  at  5  co.  quiadixitde  quintuplo  ad  vitanr 
fed  pluribiis  inueniatur.  dum  fra£los ,  adde  ei  4.  fiunt  5  co-  f.  4.8C 

hoc 
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hoc  cft  quintuplum  rcfidui ,  igCur  refiduum 
cfl  t  co.p.  ~  adJc  ci  quod  dedic  habebic  i 
co .  p.  4  -*-  accipc  igitut  talrm  partem  dc  5 
co.qualiscll  aJc  1  co.  £-  4  l^icui-  ex  cri- 
b-u  quantitatibus  propoitionalibus  inue 
nictui  quatta  duccndo  j.  co.  in  ^.fit  10  co= 

diuidc  pct  1  co.  p.  4  f  fiunc  i_  ad- 

dc  «d  i  ce.p.  4       hoc  cnt  duplum  rcfi- 
dui  quire  ricnc  1  co.  p.  4  \  P TT^t 
xqiulia  duplo  illius  vidcliccc  10  co.  m. 

m.4*       «duc  omnia  in  diuidcntcm  qai 

eft  1  co.p  4T  fiunc  14  -co.p.23- 
lia  $  cc.  p.  4  j  co.—  m.  40  co.  igitur  9  cc. 
«quantui  ai  4-«frf»»3-h"»  quare  ce.xqua- 
tur  1-  co.p.i  ^  igitur  re$  valcc  j  |  Sc  cum 
pofuttim  pncrum  habere  <  CO.  habuit  igi- 
M  ifi.vndc  uqucudo  propoluum  fccundus 

habuic  8«  ■ 
7     Dmt  primus  fccundo  da  n.i1ii  medieta- 
tcm  p.  a.habcbo  nonuplum  rcliJui  tui  dixic 
iccunJus  primo  Ja  mthi  ccttiatn  parrem 
p.  4.  habrbo  tnplum  ,  poncquod  fccundus 
iiabcu  j.  cj.  danJo  mcdictacem  p.  a.rcma- 
ncbit  cum  1  co..  m.  1.  &  quia  primus  ha- 
bet  nonuplura  huius  rchdui  habcbic  9  co. 
in.  1  %.  dcttahc  quoJ  acccpic  6c  fuic  1  co. 
p.  1.  tcmaucbit.  8  co.  p.  10.  accipe  tcttiam 
paitcm  p.  ».  6c  eft  1  -7  co.  m.  j       da  pri- 


mo 


co.  rh.  49.  igicur  11  -~-co, 
quarc  rcs  valct  4.  &  tccun- 

.    o.l.r*  Iinkinr  «      fis  nri. 


mus  1  i 
Ditn 


tertio  li  dcdrris  y  cuorum  lubcbo  fcxcu- 
plum  ,  Juit  fccunJus  tcitio  qut.J  fit  cx  vno 
111  altcniin  cfl  tnplum  primo  igitur  primus 
habet  7  fupcrficici  produ&a:  cx  iccundo 


itfitur  uiplum  ad  fccundum  &  quia  habu- 
n  cupljm  ,  igitur  antc  ha- 

bjit  quadrupluin  lgirut  ad  totum  lcxqui- 
irttium ,  ptimui  iguuc  aJ  kcundum  habuit 
tnplum  ,  .v  ad  icutum  fcxquiccrtium  ha- 
buit  •  ij;  tm  primus  1 2.  fccunJus  4.  tcttins 
9.  quoJ  Cic  probatur  ponc  (ccunJo  1  co. 
igitur  ptimu^  i.ibcbit  f  co.  &:  cettitu  1  — 
co  flc  crunc  2  4-  cc.  triplum  j  co.  &  xqua- 
L19  co.  cv  1  cc.xquabitur  4  co.  igitur  rcs 
4.       tautum  habct  fccuildus  quo 

.  ;  ,  ,  ,  i  i'  u: !  '  ii  Jatcm  tibi  —  & 
-  tncgruoi ,  Jcinde  rcliitucrcs  7-  &  rr  ag- 
grcgati  ctlcinus  parcs  ,  fone  quod  vnus 
habcat  i  co.  6c  fccundus  i.quan.&  inucnies 
Gmul  aut  hl  itioncm  aut  impoilibilitatem, 
vcluci  efl  in  propufito  quzfito,  C<  idco  ta- 
lcs  quxltioncs  lunt  ccntaciua: ,  nam  cum 
ici.Juatut  aliquiJ  cx  vtraque  paitc  quxltio 
c»t  fcluta  alictr  cfl  impoijbtlis. 

b uluiti  r  5c  lu'c  quarilio  aiiu  mojo  per  Jc- 
bitum  &  eft  pulchcrriiiu  tum  ex  iolutionc 
tum  ex  modo  foluendi ,  5c  talis  potclt  pro- 
Tom.  IK 


poni  Magiftris  ,  pone  quod  prinius  Jiabeat 
debiti  quod  vis  puca  6.  fectmdus  crediti 
1  co.  da  —  &  -7  primi  ad  fecundum  ha- 
bebtc  prmus  1.  debiti  6C  fecundus  1  co.  m. 
5.  Ja  -7-  &c  7-  huius  primo  habebic  ^  co^ 
m.  1  -f,  <5i  fccundLis  habebit  ~  co.rn.  5  y-. 
&  h*C  func  arqualia  ,  igicur  -f  a:quacur  Tj 
co.  &  res  valebic  1  &  tantum  habuit  fe- 
cundus  crediti  primo  habente  folum  6.  de- 
biti. 

Pars.      Tettiua  minimus. 
il  8-5-40    5  _!l 

Cum  ilixerit  quis  ad  mihi  talem  tuorum  t° 
partem  qualis  5.  eft  meorum  ,  habebo  fe- 
ptupimn  iciiJui  ,  tunc  necelle  ell  quod 
totiusaggrcgati  habeat  -7>eo  quod  ad  refi- 
duum  quod  eftT  habebufeptupla  piopoL- 
tioncm  adde  igitur  vni  tatem  parti  &  pone 
pro  dciwminatore  ,  deinde  duces  denomi- 
Hetn  in  numecdm  quem  petit  &  eft  5. 
fii  tfo,  JniKic  per  numeiatorem  exit  5  -f  , 
tcrminus  minimus  de  quo  potcrt  verifica- 
ri  probkma  ,  tunc  aflbme  quem  vis  nu- 
mcrum  ifto  maioiem  ck  duc  in  fe  ipfum  » 
deinde  propoccionem  in  differentiam  &  di- 
uidc  maioccm  per  minocem  ,  &  habebis  re- 
Liqom  excmpium  accipio  10.  &  detraho 
■      ;   .  Jnco  10.  infe  c\r  habea 

1  >.  duco  44-  m  7.  habeo  jo.  diuido  100. 
per  jo.  exic  j  -j- ,  vnus  igicur  numcrus  eft 
j  ,  alius  cft  j  -f  ,  dico  lgitur  quoniam  5. 
cil  dimidium  ic.  capio  dimidium  5  -|-  8c 
eft  1  y  aJdo  ad  10.  fit  1  1  7-»  &  hoc  eft  fe- 
pcuplumadi  Treliduum,&:  «It  regula  Fia- 
cris  Luca:  bona. 

Poiliimus  ctiam  idem  operar.i  per  quan- 
titatem  furdam  &  rem  prout  docui  in  ca- 
pitulo  quinquagefimo fecundo  &.  eltlcuius. 

Dixic  primus  iecundo  ii  dedcri^  talem  1 1 
tuorum  patcem  ,  qualiseft  4.  de  mcis,  ha- 
bcbo  quirkuplum  refidui  tui  ,  dixitque  cer- 
cio  (idederis  talctn  tuorum  partem  qualis 
5-dcmcis  habcbo  fexcuplum  refidui  tui  , 
dixit  fecundus  certio  quadratum  pnmi  eft 
luantum  id  quod  fit  ex  noftris  in- 
uicem  ,  vidc  per  prarcedentem  minores  ter- 

oos  fecundi  Sc  certij  erunt  pro  fecun- 
do  4  —  ,  &c  pro  ccrtio  5  T  :  pone  igitur 
quoa  primus  lubcat  1  co.  duc  eam  fn  ie  fic 
1  cc  .  Jiuidc  pcr  1  co.  m.  4  T  duclamin  pro- 

portioncm  Ov  fiet  —  &  tantum  hai- 

*  5  co.  mcn  »4. 

fecundus  &  pro  tertio  fimiliter  diuide 
1  ce.per  proportioncm  qux  efl;  6".du£tam  in 

in  1  co.  ra,  c  -2-  hec  — -    duc  igitur 

vnumin  alcerum  quia  hoc  debet  ^quari 
quaJrato  primi  &  eft  quadratum  primi  1 


ce.  x 


qualis 


icc.ce 


dnc 

jo  ce.  piu.  840.    mcn    3X9  co. 

partes  pcr  denominatorem  fiet  1  ce.ce.asqua- 
lis  30  ce.ce.p.S^oce-  m-  319  cu.  fchifa  per 
oenCum  &  elt  reducere  ad  denorainacionein 
&  xqua  fienc  29  ce.  p.  840.  aquaiia  319 
co.quare  cc.  dc  z3.  ~  ,  a&quacur  u  co, 
quare  p.  rancor  minne  dami  :  vaJec  res  5 
—  p.^i.  1  ^  &  cantura  habuit  primus  ali) 
K   2  autem 


ii2   Liber  Vnicus.  Cap.  L  X I 

autem  inueniuntur  faciliter  replicando  po-  qU0d  deponet  i2.ratio  nam  fi  ad  vnum  lu- 

imonem  &  dando  primo  loco  de  i  co.  valo-  dum  haberenc  ludete  fufficerec  ponere  2.  & 

i«n  qw  cft  5-  p.y- 1  nr^iare  &c.  fi  duos  ,  haberet  ponere  tripium,  racio  quia 

I*     Dixic  pnmus  fecundo  fi  dederis  partem  vincendo  fimpliciter  i.hidos  vinceret  4/fed 

tuorum  quahs  eft  &  meoram  habebo  10.  hic  ftat  cum  pericuio  perdendi  fecundum  vi- 

pius  tuo  refiduo  ,  dixic  fecundus  primo  flo  primo,igiturlucrari  debet  triplum ,  &  fi 

/idederis  ralem  paitem  tuorum  qualis  eft  ad  j.fexcuplum ,  quiaduplicatur  dUHcultas, 

4.  meorum  habebo  6,  plus  ,  tuo  refiduo,  igicur  haberet  ponere  1  z.&  iam  accepit  12. 

pone  quod  habeant   ,  co,   ambo  igitur  &  ille  2.  igitur  diuifio  fuicconueniuntet  fa^ 

quando  habebic  pnmus  to.  plus  fecundo  da  :  &  hoc  vbifeparacio  eflet  de  voluntate 

tunc  pnmus  habebit  r  co.  p.  J.  &  fecun-  partium  ,  aliter  fi  fic  caufa  habentis  plus 

du,s  T  co.m.  5.  &  quando  fecundus  habec  diuiditur  per  sequalia  f,  caufa  habentis  mi- 

6.  plus  primo  habebit  r  co.  p.  3.  &  primus  nus  perdidic  totum. 

r  co.       5.  igiturdifferentia  vtrorumque         Duoludebanc  vnus  ponebat 4. contra  f,  Tc 

eft  8.  a  plus  ad  mmus  ,  diufde  8.  per  regu-  alius  13.  contra  16.  quzritur  quis  meliore  * 

lam  vc  tantum  fcciant  partes  inuicem  ducta  pofuit  conditione,hoc  fic  per  regulam  trium- 

quantum  facit  3.  pars  prima  in  4.  partem  ducend05.ini  3.fittf5.diaidepa4.exit,^ 

iecundam  &  funt  n.  erit  igicur  per  Alge-  &Concra  i<Jf  debuic  ponere ille qui  pofuit 


bra  vria  pars  6.  &alia  i.componences  8.  & 
producences  1 2.  igitur  fecundus  dabit  pri- 
,no  2.  cum  igitur  fic  calis  pais  2.  de  fe- 
cundo,qualis  ^.de  primo,igitur  eric  propor- 
tio  primi  adfecundum  veluti  j.ad  2.facigi- 
tur  cercio  pofitionem  dando  primo  3  co. 
fecundo  2  co.  aufer  2.  cx  2  co.  remanent 
z  co.  m.  2.  adde  primo  fiunt  3  co.  p.  2.  & 
luec  dirTerentia  eft  10.  igitur  3  co.  p.  2.  x- 


13-cum  igitur pofuerit  contra  16.  pofuit  de- 
teriore  conditione  quam  ille  qui  pofuit  4/ 
contra  5.6"  visfcire  quantum  pro  ioo.dicfi 
1 3  .capitale  producit  f ;  quid  producet  1 00. 
&  producet  if ,  &  tanto  deteriore  condi- 
tione  pofuit  addit  poftmodum  Frater  Lucas 
quod  hoc  eft  veluti  in  tranfrautationibus  & 
bene  dixit. 

Quidam  vult  ludere  ad  primttmpro  fe,&  16 


quantut2co.f8.quareic0.valec^&Fi.  vult  ponere  1  axontra  1.  quzrirur  ad  quot 
mus  nabuir  2  rn.  icnmr  h^knii-  T  Q      C„.   -i  1      11/-.  *  _  * 


mus  habuic  3  co.  igitur  habuic  1  8.ik  fecun- 
dus  12.  &ita  foluuntur  per  3.  poficiones, 
quas  aliter  foluere  eft  fere  impoifibile  fun- 
dacur  aucem  folucio  quoniatn  proportio  to- 
tius  ad  totum  ,  eft  veluti  omnium  partium 
confimilium  ad  quafcunque  partes  con- 
fimiles. 

l1  }  Quantum  ad  rationem  ludorum  fcien- 
dum  eft  quod  in  ludis  non  habet  confidera- 
ri  nifi  terminus  ad  quem  &  hoc  in  progref- 


debet  ludere  focius  ,  quarras  progre{Eonem 
de  ia.pro  fumma  perRem  nain  capiorem 
&  diuido  pet  ^qualia  fit  f  co.adde  ad  eam 
f  per  regulam  fic  f  co.p.f  ,ducin  1  co.  fit 
%V  ce.  p.f  co.squalia  i2.igitur  ,  ce.p.,  co. 
aqualia  24.  quare  res  valet  ^i.  24^  m.f , 
&  hic  ^  eft  maior  cerminus  igitur  cum  ^.24 
f  m.f  fit  maior  4.  &  minor  5.  dices  quod 
ludendo  ad  4.  luderet  meliore  conditione 
quam  ille  qui  ludic  ad  r.  &  ludendo  ad  ^.lul 


iione  diuidendo  totum  per  eafdem  partes  deret  deteriore  conditione  quam  focius. 
exemplum  duo  ludunt  ad  decem  ynus  ha-        Quidam  pauper  ibat  ad  domumdiuitisfin-  n 

7-  alius  9.  quttitur  m  cafu  diuifionis  gulo  d,e  vt  luderet  aureum  vnum.hoc  modo, 

non  fimendo  ludum  quancum  quifque  de-  quod  cum  pauper  perdebac  aureum  ceifabat 

bet  habere  fubccahe  7.  a  10.  remanent  3.  a  ludo ,  fi  vinceba!  continuabat  ad  fin.ulos 


fubtrahe  9.  ^  10.  remanet  ,.  progreffio  3. 
eft  6.  progreffio  1.  eft  1.  dabis  igitur  diuiden- 
do  totum  depofitum  in  7.  partes  6.  partes 
habenti  9.  &  1 .  partem  habenti  7.  pona- 
mus  igitur  quod  pofuiflent  aureos  7.  fingu- 
li,tunc  totum  depofitum  eflet  14.  ex  qui- 
bus  i2.contingunt  habenti^.  &  2  habenti 
7.  ludos  ,  quare  quihabet  7.  perdit—  ca- 
pitalis.  Aliud  exemplum  ponamus  quod  lu- 
dus  fit  ad  10.  &  vnus  habeat  3.  alius  6. 
fubtrahe  fiunt  refidua  7.  &  4.  progreffio 
7.  eft  2  8.progreffio  4.  eft  10.  igitur  totius 
fummac  dabo  habenti  6.  lados  2  S.  partes, 
&  habenti  3.'  dabo  partes  10.  Sc  ita  di- 
uidam  totum  depoficum  in  38.  partes, 
&  ille  qui  habct  3.  perdit  9~  fui  capita- 


iudos  ,  &  ille  femper  deponebat  quantum 
habebat  paupervfque  ad  4.  ludos,  deinde 
ceflabant  &  fit  cxemplum  primo  ludo  di- 
ues  deponebat  aureum ,  fi  vincebat  finieba- 
tur  ludus  pro  iila  die,  fi  perdebac  pauper  ha- 
bebat  1  .aureos ,  vnde  in  fecuixdo  ludo  depo- 
nebat  diiies  aureos  2.fi  vincebat  adhuc  fini- 
tus  erat  ludus ,  fi  perdebat  pauper  habebat 
4-aureos,vnde  diues  deponebat  aureos  etianr 
ipfe  4.&  ica  in  quarto  ludo  deponebat  8.fi 
igitur  diues  vincebat ,  "pauper  amittebat  7. 
iam  lucratos,  &  Vnum  de  fuis  aureis  fi  vicif- 
fet  tunc  auferebat  io~.  aureos,  15.  videlicet 
fuperlucratos  ,  qua?ritur  igitur  continuando 
pluribus  menfibus  hocmodo  ,  pari  exften- 
te  fortuna  &  fcientia  ludi  ,  quis  luditme- 
liore  conditione  ,  &  quancum  pro  100. 


14     Racm  autem  demoriftratiua  fuper  hoc  clara  eft  refponfio  prog^effio  de  4  eft  To 

ei  quod  fl  fadla  dimfione  iterum  ludus  ef-  igitur  non  debere/  dLs  ponere  n  fi  o." 

fet  inchoandus  ,  partes  haberent  depone-  aureos  ,  &  iam  perdit  i5.  igitur  peiorecoi^ 

re  idem  quod  receperunt  ftante  conditione,  ditione  ludit  diues  quam  paupef,  &  L"a 

volo  ludere,  hac  conditioue  vt  tunon  pof-  terior  50.  Pro  100.  cominuando  igitur  pau- 

fis  vincere  n;fi  vincas  3.  fine  mtermiffio-  per  multum  lucrabitur ,  ita  quod  i„  anno 

T'     ;TVmQ°TUm  vo[ovi?c™>&  lucrabituri82.  aureos , quia dimidium  de- 

deppnat  ille  qUl  vulc  vmcere  3,  ludos  au-  pofiti,  quod  fi  fortuna  fit  difpar  etiam  Jon- 

^oi  x,  quantum  habet  dcponeraalius  dico  ge  meiius  quia  onmis  proportio  addira  ma- 

iori 


t 


De  Datis^ 


iori  ,  &  minori  arqualicer  ,  atiget  magis 
fupra  inaiorcm  quam  fupta  minorem  ,  6c 
iu  remotjs  fraudthus  ,  6c  Ccientia  a-quali 
Ciiltcntc  ,  impollibile  quali  eflct  pauperem 
non  vinccre  ,  verum  pauperes  aliquando 
impcdit  limor  ,  aut  Ixtitia  ,  diuides  autem 
non  cum  unto  aftectu  iudunt ,  Sc  ideo  fe- 
curius,Arc 

8     Et  ex  his  dicamus  de  iudis  aiiquid  Sc  func 
mcmoratmi ,  veluti  quando  quis  vuk  intel- 
ligere  numerum  excogitaium  ,  facic  vt  adii- 
cut  mtdieutem  quod  li  non  poteft  facit  vc 
compleas ,  deinde  facic  itcrum  adiicere  me- 
duutem ,  &  ii  non  poteft  facit  vt  compleas, 
dctnde  proiicit.  9.8;  quotiens  proiicis  totiens 
4.  inuemtut  in  numero  excogitato ,  Sc  cau- 
fa  clt  quu  proportio  9.  ad  4.  eft  compoiica 
cx  duabus  icxquialteris,  poceft  igicur  acci- 
derc  quadiupliciter  Sc  dabo  tibi  cxemplum 
»n  4.  modis  ,  cogitct  primo  17.  addedimi- 
chum  fic  af  -j- ,  &  quia  eft  frattio  comple 
ht  16.  addc  fic  39  ,  proiiae  9.  quater  igi- 
cur  duc  4.  in  4,  fit  16.  Sc  quia  fta&io  fuic 
primo  ioco  igitur  habuic  1 7.  addendo  vni- 
utem  ad  iC.cogitct  lccundo  etiam  1  S.adde 
dimidium  fic  17.  dimidium  fit  40.  ~-  com- 
plc  fra&ioncm  fic  4 1.  proiice  9.  quater  duc 
1..  in  4.  rit  1  6.  flC  quia  ftadtio  fuit  fecundo 
iocoaddc  1.  fit  igicur  iS.  &  iu  cogitauic 
cogicct  tcrtio  ctiam  1 9.  adde  dimidium  fit 
a8  ~"  fiw  qma  habcc  fractionem  comple  iit 
29.  adde  dimidiom  fir  45  -f  eomple  nr.  44. 
ptouce  9.  fit  hoc  quater  duc  4  in  4.  fit  16. 
&  quia  fiactio  fuit  primo  Sc  fccundo  loco 
adJc  f.  hct  numcrus  cogitatus  19-  cogitcc 
aoano  1  o.addc  dimidium  fit  5  0 ,  adde  dimi- 
dium  fit  4 ).  diuidc  pcr  9.  exit  5.  duc  in  4. 
fit  10.  &  quia  nulla  fuic  fradtio,  ideo  di- 
ccsquod  cogtcauit  20.&  hoc  elt  generale. 
i:t  1.       1  cngnofcunc  annulum  vbi  fue- 
lic  tbfconlus  inccc  plurimos  homines.  ii  in 
qua  nunu  ,  digito,  Sc  aiticulo.  Ec  limilicer 
jnt<  s  qms  habeat  diftingunt ,  cum 

18.  tabulis ,  auc  lapillis.  Et  fimilitcr  ccg- 
noicunc  cartam  numero  cogicatam  per  ter- 
nam  aiuUioncm  inquacuor ,  Sc  fimilitcr  po- 
nut  quotuuoi  volucrmt  tabuias  in  circuitur 
6:  ciopiunt  albas  dimittentes  nigras  .  ftt 
autcra  in  r|i  tabuhs  albis  Sc  totidem  nigris 
fed  potcft  ficri  in  quolib^t  numero  ,  &  di- 
citur  ludus  loieph ,  qui  cum  hoc  fociis  vc 
d.cunt  pcr  fortem  vc  illi  pucabanc  mortem 
imunxit.ipfc  quiainopi  .  ,  1  uviunuir  1  un 
locio  tantum  lcruaius  eil,  £c  diiponunt  quoc- 
quoc  iapdios  in  circuitu  iV  pcr  duas  contra- 
nciatit.'n'.-s  f.munt.  cxire  cogitatum 
ca  illis ,  &  inc  intcr  cxterosnon  intelligen- 
tibus  cil  rairabihs,  licct  iit  res  limplex  ,  Sc 
.  ic  l.uh  mcutaics  &  func  vc  vnus  habec 
1.  j.  6.  poultatc  :  ahus.  1.  4.  5.  &  V3danC 
ad  ico.  auc  vnus  1.  3.  5.  3.  9-  alius  i.  4. 
6.  7.  jo.  ocvadunc  ad  100.  qui  perfeceiic 
Vincic .  ic  funt  macnz  inu^niionis  ,  &:  eao 

v  ■■■■■■  *  w  D  f9 

inucni  xquicando6<  line  aliquo  auxilio  ctmi 
fociopoies  luderc&:  memoriam  exercere, 
6c  adiunt  loca  failaciarum ,  !k  inumphi ,  & 
vacua  m  vnoquoque,vt  non  ininoi:  iitludo 
lchacorum  mentali  quantum  igitur  longum 
&  inutilc  cllcc  infinicas  numcrorum  difTe 
iciitias  io  ludis  referrcob  ha:c  pcttranfimus 
r  Tm.  IV. 


itatamen  vt  fcias  iiorum  daorum  vltimorum 
eum  qui  fic  per  1 .  3 .  6.  minorem  aiium  qui 
fit  per.  1.  3.  J.  8.  9.  maioiem  appeliari ,  fic 
etia  dando.6.2-  i-  vtrique  lufori  imaginan» 
do  fiitillum  5c  huius  mcmorix  Sc  ingenij 
non  cit  finis  ,  ita  vt  eciam  cum  ipfo  fritilbj 
nou  parum  fic  eptimc  lufiile  ,  fit  etiam 
ludus  tranfitus  ,  fit  8c  intercipiens  a  fic  8c 
ludus  proportionalitatum  difpofitus  in  fine 
AtickmeticaE  Fracris  Iordani  >  fed  de  his  fa- 


cis. 


Pertinet  &  ad  extraordinacias  quaeftiones  l9 
adiiccre  quafdam  interrogationes  vt  panis 
in  valorefrumcnti  folidorum  ioo-  fit  vncia- 
rum  9.  quando  valec  folidos  140.  quotdebec 
fieri  vnciarum  ,  duc  100.  in  9.  fic  900,  di- 
uide  pet  1  40.  fit  vnciaium  6  -f :  &  ideo  eft 
ac  fi  diceres  f>  1 40.  fit  100.  quid  fiec  9.  Sc 
pattit  quod  eft  conuerfa  in  operatione  ad 
alias  eftumen  in  fimilibusregulageneralis. 


C  a  p  v  t  LXIL 

Ve  Vatis. 

DAta  dicuntur  cognica  cum  ignota  ex 
notis  cognofcuncuc  ,  veluci  cognolco 
quidem  10.  Si  oaid  fic  medietas  ,  igitur 
cognofco  etiam  quid  iit  medietas.  10.  quse 
efty. 

Cognofcere  qua  dupiiciter  dicitur  &  om-  1 
nibus  his  modis  dicitucdarum  primo  modo 
perfeclc  Sc  nominatim  ,  8c  hoc  modo  cog- 
nofcimus  7.  Sc  omnem  numerum  integruma 
vel  fradum  ,  auc  petfedce  non  camen  no- 
minaiicer  veluci  cum  cognofco  7.  auc 
omnem  quancitatem  irrationalem  ,  tertio 
modo  cum  cognotcimus  fecundum  propin- 
quum  Yeiuti  cum  fcio  cordas  arcuum  vel  mo- 
tus  ccclcftes  j  nam  non  fciuntur  pra-cise  ni- 
ii  admodum  pauc^t  Sc  hoc  modo  dicimus 
quod  hoc  cognicum  infenfibiiicer  diifcrc  ab 
incognico  quod  eft  vera  quantitas ,  &  hoc 
vcuncur  Aftronomi,&  pracipuc  Ptoiomxus, 
quarto  dicimus  datu  inter  duas  quantitates 
HOtas  vcluci  cu  dicimus  quod  proportio  circu- 
lerenciae  addiametrum  eftminor  quamaz. 
ad  j.Sc  maior  cripla  Sc  Sc  hoc  eft  dicere 
quod  eft  maior  quam  223-  ad  71.  Sc  hic 
niudus  eft  quo  vcitur  Pcolomxus  ad  confti- 
tuendam  cordarn  vniusgvadus ,  pcr  cordam 
gradus  Sc  dimidi),  &:  per  cordam  arcus  trium 
partium  cx  quatuor  vnius  gradus  ,  Sc  hoc 
vtitur  Ioannes  Monce  Regius  contra  Nico- 
humdeCufa  ,  ckde  hisdatis  prsefercur  quU 
dam  liber  Euclidi  afcriptus. 

His  vifis  in  quolibet  quatuor  modorum  2. 
cognofcimus  aut  difterentiam  ,  aut  quanti- 
tatem  ,  aut  proportionem  ,  Sc  cunc  Yel  dif- 
feeentia  cognofcitur  ex  duabusquanticatibus 
cognicis  ,  auc  ex  dnabus  proporcionibus 
cognicis,  auc  ex  quancicate  &  proportione 
cognicis ,  Sc  fimilicer  auc  quantitas  cognof- 
citurex  quantitate  Sc  difterentia  a^auc  quan- 
titate  Sc  proporcione  ,  auc  ex  ptopoi  cione 
Sc  difterentia  ,  Sc  firoilicer  aut  cognofcimus 
proportionem  eft  duabus  quantitatibus ,  auc 
ex  quantitate  &  differentia »  Sc  ita  funt  S. 
modi ,  Sc  fit  cognito  ,  eciamin  crigonis  Sc 
K.    3  quantitatibus 
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quantitatibus  continuis  &dehis  protracta» 
uit  Ioannes  Monte  Regius. 

3  Cum  fuerint  dua:  quantitates  cognitas  erit 
differentia  earum  cognita  detrahendo  mino- 
rema  maiore,  quod  relinquicureft  dirferen- 
tia. 

4  Cum  fuerint  dux  quancicaces  cognira; , 
erit  proportio  cognita  inter  eas  diuidendo 
enim  vnam  per  aliam  exic  proportio  diuife 
ad  dinidentcm. 

5  Cum  fuerit  quantitas  8c  differentia  cogni- 
ta>  erit  8c  reliqua  cognita  ;  addendo  vel  ini- 
nuendo  difierentiam,  veluti  7.  excedit  in  3. 
quanticatem  aliquam,  igicur  illa  quantitas 
eft  4. 

6  Cum  fuerit  quantitas  &  proportio  cogni- 
ta  >  eric  8c  alia  quancitas  cognita  ,  veluti 
proporcio  ilc  tripla  ,  8c  numerus  iic  7.  duc 
proporcionem  in  numerum  fit  21.  cogni- 
tum.  \ 

j  Cum  fuerit  quantitas  &  ptoportio  cogni- 
ta,erit  etiam  diffcrentia  cognita  ,  nam  per 
prarcedentemerit  alia  quantitascognita  qua- 
re  per  tertiam  harum  differentia  cognita  , 
veluti  j.cumproporcionefeptupla  producit 
2 1 . a  3. eft  1  8.  igitur  feprupla  proportio  cum 
^.producit  differentiam  1  3. 

S  Cum  fuerit  quantitas  cum  differentia 
cognita ,  erit  etiam  proporcio  cognka,  nam 
per  quintam  harum  erit  quantitas  cognita: 
quare  per  quartam  harum  erit  proportio 
cognita  ,  vt  fit  7.  cum  differentia  13,  igitur 
addo  13.  ad  7.  fic  20.  diuido  20.  per  7.  exit 
proportio  — 7. 

2  Cum  fuerit  proportio  &  diffcrentia  cog- 
nitae,  erit  quantitas  vtraque  cognitaj  hoc 
autem  fit  couuenienter  per  algebra  ,  velu- 
ti  fic  differentia  duarum  quantitatum  7.  pro- 
portio  autem  tripla  s  tunc  pone  quod  vnus 
habeat  r.  co.  alter  habebit  necceffario  3. 
co.  adde  diffjrentiam  minori  fiet  r.  co.  p. 
7.  aequalis  §  co.  igitur  7.  cequatur  2  co.  igi- 
tur  res  valet  >  adde  differentiam  fit 
?o;  -j-  quorum  proporcio  eft  tripla  ,  poteft 
etiam  fieri  per  regulam  fed  non  curo  ,  mul- 
tiplicare  regulas,  vbi  algebra  fatisfaeit. 

10  Cum  fuerint  duae  proportiones  cognitas 
erit  differentia  proportionum  cognita ,  pa- 
let  detrahendo  vnam,ab  alia,  alceroduorum 
modorum  ^vt  di&um  eft  capitulo  fuo  ,  fit 
autem  faciliter  vno  modo  diuidendo  quanti- 
tatem  vnam  per  ambas  proportiones  ,  dua: 
exeuntes  iunt  in  propoirione  quse  ett  diffe- 
rentia ,  veluti  fic  proporcio  20.  ad  7.  &  5. 
ad  3.  multiplico  10.  puta,  per  7.  &  ditiido 
per  20  exit  3  -f  >  &  fimiliter  duco  3-in  10. 
fic  30.  diuido  per  5.  exit  6»  dico  igitur  quod 
proportio  qus  relinquitur  detradta  vna  ab 
alia  per  modum  compofitionis  ,  &  non  ag- 
gregationis  eft  proportio  6.  ad  3  ~>&c  ea- 
dem  1  2.  ad  7.quod  demonftratur  exdiuifio- 
ne  proporcionum  habica  in  capitulo  trigefi- 
mo  feptimo  ,  hoc  modo  du- 

cito7-  in  5.  fit  35.  &  3.  in    ^Xy  ~ 
3,0.  fit  60.  igitur  diuidendo 
proporcionem  20.  ad  7.  per  proportionem 
5.  ad  3.  exit  proportio  60.  ad  35  quae  efl 
eadem  cum  proportione  u.ad^.  &ad  3  -f. 

11  Cum  fuerint  duocognita  duobus  modis 
tettium  qnod  cognofcitur  non  cognofcetur. 


nifi  infirmiore  modo  ,  &  hoc  in  omnibus  ve- 
luti  7.cognofcitur  perfecfe  &c  cum  nomine» 
&      3.  cognofcitur  fine  nomine  ,  igitur 
differentia  eorum,  &  fimiliter  proportio  fine 
nomine  cognofcentur  ,  &  ica  incognitum 
feiiiper  feqnitur  debiliorem  partem »  &  ita 
area  circuli  dato  quod  diameter  cognofca- 
tur  perfecte  quia  tamencircumferendae  pro- 
porcio  ad  diamecrum  non  eit  cognita  nifi 
quarco  modo  non  cognofcetur  nec  area 
nec  circumferencia  nifiillo  quarto  inodo,  &c 
ita  de  reliquis  poffibile  tamen  eft  per  acci- 
dens  cognofci  aliquid  fortiori  modo  quam 
fint  illa  pec  qua:  cognofcicur,  veluci  fic  latus 
trigoni  ortogonij  oppofkum  redto     7.  ali- 
ud  vero  continens  redhim  fic  y..  3.  cognica 
ambo  &  fequitur  quod  certium  continens: 
angulum  redtum  eiit      4.  quod  eft  2.  &C 
ita  cognitum  perfede  &  nomine,  cumtamen 
ea  per  qux  fuit  cognitum  eflent  tantum  co-  * 
gnitafine  nomine  ,  fed  hoc  non  eft  nifi  con- 
tingenter. 

Cumque  fuerit  trigonuscuius  fit  angulus  li 
&c  duo  latera  continentia  nota ,  etunt  reli- 
qua  quatuor  videlicet  duo  anguli  reliqui, 
latus  reiiquum ,  &  area  cognica  fi  tamen 
angulus  non  fit  contencusalatenbuscogni- 
tis  tunc  oportet  fcire  an  angulus  reliquus 
non  contentus  a  lateribus  fic  an  non  reclo 
minor  ,  tunc  erunt  etiam  reliqua  etiam  co-« 
gnita,cum  vero  fuerint  duo  anguli  cogniti3 
erit  proportio  omnium  laterum  cognita, 
quarto  cum  fuerint  cum  hoc  latus  vnum 
cognitum  erunt  omina  latera  non  folum  ex 
proportione  inter  ipfa  cognita  fed  etiam  ab- 
folute  data  ,  quod  fi  tria  latera  cognita  fue- 
rint  erunt  etiam  tres  anguli  cogniti  &  areaa 
cumque  fuerit  area  cognita  &  duo  latera 
cognica  8c  angulus  contentus  fcitus  in  hoc 
an  fit  acutus  vel  non  erunt  reliqua  cognita, 
&  fimiliter  area  cognita  &  duobus  angulis 
erunt  etiam  latera  cognita  ,  &  cognita  area 
Sc  latere  8c  angulo ,  cognofcuntur  reliqua, 
patet  igitur  quod  tribus  cognitis  ex  trian- 
gulo,  rcliqua  quatuor  cognofcuntur,  parti- 
culariter  autem  haec  docentur  a  Pcolomaso 
percirculi  circumfcriptonc,oc  ab  Geber  &c  a 
IoanneMonte  Regio  in  libro  de  Triangulist 
&  talis  cognitio  plerumque  efl  fecundi  mo- 
di  deinde  reducitur  ad  tercium  &  fiint  ocl:o 
regular. 


Capvt  LXIII. 

De  Menfuris  fyerficieruw, 

OPortet  circa  hoc  cognofcere  duo,  pri- 1 
mum  quod  omnes  fuperficies  vel  funt 
trigon^vel  plurilaters  veltetragonacvelcir- 
culares  perfedc  velirregulares. 

Pro  menfura  agrorum  inteilige  primono- 
mina  longitudinalium  Sc  latitudinalium  la^ 
terum  :  deinde  fuperficierum  :  deinde  quid 
proueniatex  vno  in  alterum*- 

Menfuras  longitudinales. 


Giucata  continet 
ii>  Brachia 


Brachium. 
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Brachium  conuucc 
11.  Vncias 
,  »^"1— •.     Vncia  concinec 

11.  Pun&a 

Productio. 

Mcnfurx  fupcrficiales. 

Pradlica  continet 

24.  Tabulas. 
Tabula  continet 

r  2.  Pcdes. 
Pcs  continet 

1 2.  Vncias. 
Vncia  contmet 

1  2.  Puncla 
Pun&us  continet 
12.  Atomos. 

Pertica  producicuc  ex  fex  giucatis  in  lon- 
gitudine  &  4«in  laticudinc.auc  S.in  longitu- 
dine  &  j  in  lacitudine,  aut  12.  in  longicu- 
di«c&  i. 111  lacicudine,  6c vniucrlalitcr  cum 
Uccra  producunt  24.  cabulas  producunc 
paticam,&:  hxceftmaiormenfura  Mediola- 
jienii^  licec  Padux  vrancur  campis  >  &  Ro- 
ntx  vtcbancur  iugaibus  ,  &  funt  menfurac 
gerticJ  auiflCCJ,prudens  autem  menfurator 
uaducct  rcgulas  inferios  diccndas  ad  mo- 
dum  mcnfurandi  fux  rcgionis  ,  impotTibib 
enun  cft  flc  txdiofum  poncrcte  diuerfttatem 
vlus  cundarum  nationura  cum  vna  rcgula 


Giucata     in  Giucatam 

Producit  Tabulas 
Ciuchata    in  Brachia. 

Producit  Pedes. 
Gtucaca      in  Vncias 

Producit  Vncias. 
Gmcata      in  Punfta 

hoducic  Puncta. 
Brachia     in  Btachia 

Ptoducunc  Vncias. 
btachia     in  Vncias 

Producmit  Punfta. 
Bnchu     in  Puncia 

Producunc  Aioraos. 
VocJa       in  Vncias 

Producic  Atomos- 
Vncia       in  Punfla  nihilProdu- 

ci:  fenfibile  mulco  eciam  minus 

puuaa  in  puniSta. 

1  Cum  igitur  figura  cft  circularis  metiaris 
dumctiuin  ,  dcinde  criphca  &  adde  fcpci- 
tr.am  partcm .  &habebis  circamfcrenciam, 
J  •  daccs  dimidtum  circumfecenciae  in 
diraidium  dtamctri  ,  6c  habebis  aream. 
Encmplum  fic  diameccr  agncircularisquan- 
quatntaiu  inucniacur  28.  gnicatarum  ,  tri- 
pla  addcndo  fcpcimam  parccm  ficnc  83. 
giuchatx  ,  <M  tanta  cft  circumfercntia  cuius 
cape  dimidium  &  cft  44.  &  duc  in  dimi- 
dium  diamecrt  quod  eft  1 4.  hunt  Tabu- 
1x6ig.  quas  diuide  per  24.  exeunt  per- 
ticx  2  j .  Tabulx  16.  &  tanca  fuic  area  illius 
circuli. 

a     Quod  U  fupcrficies  data  fic  quacuor  la- 


cerum  prxcisc  &c  ovnnium  angulorum  re- 
Cfcorum  ,  tunc  duces  vnum  lacus  longitudi- 
nale  in  lacicudinale  &  quod  producicur  cft 
aiea  ,  v  eluti  fit  area  longitudinis  40.gif  <*a- 
carum  ,  latkudmis  17.  giucarartm  3  a 
17.11140.  tic  680.  cabulse,  diuide  per  24^ 
cxeuni  pcrticsc  28.  tabula:  £ .  &  tantus  eric 
ag  l  ,  ftd  caue  benc  vt  anguli  fint  prxcise 
ccdisalicex  ex  minima  difterentia in  maxi- 
rnu  tucidercs  errorem  ,  &  propcerea  bo- 
nuiL  efl  operari  per  viam  triangulorum,  di- 
rniciendla  etiam  agrum  ab  angulo  ad  angu- 
lum  directe  pcr  mectium  ,  deinde  operando 
per  viam  criangulotum  vt  infra  exempli- 
ficabo.  t  . 

Quod  fi  figura  ftt  trigona  quomodolibet  ■* 
dummodo  latera  finc  ex  tedlis  lineis ,  tunc 
dimeciaris  omnia  &  congrega  ea  fimul, 
deinde  aggtegatum  dimidiabis  &  ab  eo 
dimidium  cuiufque  kteris  feorfum  detrahe 
67  fienc  tria  rcfidua  :  deinde  duc  illud  di- 
midium  aggregati  in  reftduum  vnum  ,  & 
produ&ura  in  aliud  refiduum,&  produ£tum 
in  cerrium  refiduum,  deinde  accipe  radicem 
ptodudi  &  hxc  erit  area. 

Excmplum  fit  in  fuperficic  A,B,C,D,E, 
ttigonus  A,  B,  C,  quem  volo  metiri  &  fic 
latus  ab  giucare  5,  brachia  4-&  IatusB,C, 
giucare8.biachia,2.&  latus  A.Cgiucaca:  10. 
brachia  6.  tunc  aggrega  omnia  fient  gtu- 
charc  14.  diroi4i»ra  eft  giucare  12.  detra- 
he  taccra  fmgula  icmancbunt  vc  in  figura. 

Laccra  Refiduun-. 
giuc.  j.brac.4.  giuc.fi.brac.  8 
H.Giuchat*  gurc  8-brac.2.  giuc.j.brac. >o 
giuc.io.brac.^.giuc.i.brac.  6 

Mulciplica  igitur  per  modum  fra&i  videli- 

cec  1  2.  in  C  -f  fi£  8o-  nam  brachla  8- lunc 
•--  vnius  gSchare  :  duc  8.  in  3  -f  fecundum 

Kcfiduum  ,  fiunc  306.  f  *  ducit0 
ipfum  306^-1"  relidutun  tertium  quod  eft 
giuc.  1.  brac  6  ,  vel  in  1  f  fit  460.  prar- 
ctsc  ,  httius  raiixeft  tabulx  zi.pedes  5.  vn- 
cia;      &  canca  fuic  area. 

Et  circa  ha?c  fcire  conuenic  reducerepar-  5 
tes  nominatas  in  fradti.ones  &  ccontra  ,  ve- 
luti  voloreducere  tabulas  xu  pedes  ^.vn- 
cias  1 1.  in  tabulas  &  fradtiones,tunc  tu  fcis 
quodtabula  continec  1  2.pedes:&  pes  conti- 
net  i  2.vncias,duc  igitur  12.  in  1  z.fic  144- 
igitur  tabula  concinec  144.  vncias  ,  cum 
igicur  finc  5.  pedeserunt  60.  vncix  ducendo 
IX,  in  j  ,  dcinde  adde  1  >-  vncias  ricnc  71'. 
igicur  cum  vncia:  in  tabula  fint  144«  erunC 
Tabulx  2  1.  &  7^  vnius  Tabuls. 

Per  idem  fi  adeilenc  puufta  ,  duceres  1  2. 
in  144.  &  fierenc  1718.  pun&a ,  tk  poft 
dticercs  numcrum  pedum  in  1 44.^  &  vn- 
ciarum  in  12.  &  congregares  iimul  ad- 
dcndo  pundta  &  tocum  eftec  numeracor 
&  denominator  cflet  171%  exemplum 
fint  Tabular  5.  pedes  7-  vncix  9.  pun- 
<3a  L  duc  7.  in  144-  fiunt  1008.  duc 
9.  i'n  12.  fiunt  108.  adde  ei  1008.  nune 
1 1 1 6".  adde  punfta  6.  qux  habebas  erunt 
11 22.  &  ita  erunt  Tabulae  5.  &  I7i» 
vel  fchifando  Tabulae  ■  5.  &  ^  vnius  Ta- 

bulx.  _ 
K   4  *e 
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Etper  contrarium  fint  Tabuk  5.  &^ 
volo  reducere  fra&ionem  aliam  ad  pedes 
vncia»  puncTra  femper  duces  numeratorem 
in  iz,  diuidendo  per  denominatorem. 

Exemplum  duco  187.  in  1 2.  flunt  2244. 
•diuide  per  288.  exeunt  7  &  tot  funt  pe- 
<3es  &  fuperfunt  228.  duc  itreum  228.  in 
12.  fiunc  2736.  diuide  per  288  exeunt  9. 
vncia?,  &  fuperfunt  1 44.  duc  iterum  1 44. 
in  12.  fiunt  i72  8.diuide  per  2  88.exeunt  6. 
pun&a  praxise  &  ita  de  aliis. 

Et  nota  quod  alij  faciunt  giucatam  tan- 
tum  6.  brachia  &  ali)  vocamt  quod  ego  dixi 
brachia  pedes  fed  ^ego^duplicaui  numerum 
giucatae  vt  feruarctur  proporciovnaadalle- 


uiandom  laborem  ,  &  appellaui  brachium 
quod  alij  dicunt  pedem  ,  ad  djfferentiam  pe- 
dis  qui  eft  fuperficies  &  duodecima  pats 
Tabubead  vitandum  acquiuocationem  ,  & 
hocetiam  Le£tor  conaberis  facere  nam  aequi- 
uocatio  nominis  plerumque  parit  aut  ambi- 
guitatem  aut  etiam  errorem. 
6  Et  nota  quod  maior  area  quas  poflit  con- 
tineri  a  duabus  lateribus  trigoni  eft  quando 
angulus  contentus  fuerit  re&us ,  &  quanto 
fuerit  angulus  contentus  remotior  a  re&o 
ideft  obtufior  axit  acutior  ,  tanto  area  erit 
minor. 

y    Cum  autem  fuerit  menfuranda  area  fu- 
perficiei  multilatera?  vt  pote.A,  B ,  C ,  D  E, 
tuncrefolue  eamin  triangulos  veluci  A,B,Oi 
&.A,C,D,&.  A,D,E3 quorum pri- 
mus  eft  Tabulas  21.  pedes  5.  vncia?  11.  vc 
probacumeft,  pariratione  fecundus.A,C,D, 
( cum  latera  iundTra  fint  2  5 .  dimidium  12  — 
,difterentias  laterum  2.  &  3  -f  &  7.  duco  12, 
*  -fin  2.  fit  25.  deinde  in  7.  fit  175.  deinde 
in  3  —  fic  6 12  ~  cuius  ^i.  cft  colligenda  hoc 
modo  ,  quadrupla  6 1 2  -f  fit  2450.  deinde 
adde  6.  nullationes  fit  2450000000.  cuius 
«ape^t.  quae  eft  49497.  a  qua  proiice  tres 


litteras  a  manu  dextra  capiendo  primo  di- 
midium  quodeft24748.eric  iy.  24Tabulae 
truntTabula:2  4.  pedes  8.  vncia?  u.pun&a 
8.  atomi  7.  &  fimiliter  iciemus  fuperficiem 
trigoni.A  ,  E ,  D  ,  quoniam  eritproduttum 
ex  dimidio  laterum  209.  ™  in  refidua  cuius 
ba.  eft  14  ~  vel  TabuLe  14.  pedes  5.  vnciae 
6.  pundta  2.  atomi  10.  igitur  aggregabimus 
omnes  triangnlos  &  fient  pertica;  2.  Tabu- 
lte  12.  pedcs  8.  vnci«4.  pundta  1 1.  atomi 
5.  &  tanta  erit  fuperficies  illa  pentagona. 
u  Quod  autem  hsc  ratio  de  trainguiis  vera 
fit  capiamus  fuperficiem  redtam  gulam.F» 
G,H,K,  cuius.  F,Gjcft  12.  &  G,  K3  ^.igitur 
area  erit  60.  per  di&a  fuperius ,  nam  &  per 
hanc  regulam  erit  60.  Nam  diagonaiis  F, 
K,  erit  169.  quare  erit  13:  igicur  dimi- 
dium  aggregati  laterum  erit  1 5.  &  refidua  2. 
&  3,  8c  io.duco  t^.in  2.  fit  3.  &  30.11110. 
lic  300.  &  300.  in  3-  fit  ^oo.cuius  jji.eft  30.  - 
area  trianguli »  cum  igitur  paralelogramum 
componatur  ex  2.  &  traingulis  Kqualibus 
erit  area  paralelogrammi  tfo.quod  erat  pro- 
bandum  ,  poflet  etiam  demonftrari  fed  non 
eft  hic  locus  fed  in  Iibro  de  crigonis. 

Quod  autem  menfura  per  quadrilatera  S 
qua;  in  vfueft  fit  periculofa  demonftraturin 
Romboide.  L,  M,N,  O,  cuius  fi  duo  latera 
inuicern  multiplicentur  fieret  area  60.  dt 
tamenquiaangnli  funt  aliqualiter  acuti  non 
eft  tanta,  cum  enim  diagonalis,  fit  15.  eric 
dimidium  aggregati laterum  1 6.  quare  difre- 
rentia  ti«  &  4.  &  1.  ducanturin  16.  fiunt 
704.euius^£.  eft  Tabulae  26  7^  ergo  duplum 
eft  parum  plus  5  3 .  tabulis  >  patecigitur  quod 
eiTet  error  7.  tabularum  in  60.  quare  ex 
minimoerroreangulorum  confequitur  erroc 
fenfibilis ,  lecuriffima  lgitur  eft  via  menfu- 
randi  per  trigonos  &  pra?cifa  valde.licet  non 
expertis  videatur  aliqualiter  difficilior. 

Si  vero  fuperficies  fit  irregularis  &  Jobli-  9 
quis  lineis  circundudta ,  tunc  reducitur  ad 
triangulos  eodem  modo  ,  fed  tnagna  cum 
diligentia  J  vt  nihil  fenfibile  extra  lineas 
recias  relinquatur  ,  verum  operatio  poft- 
modum  eft  eadem. 

Eft  etiam  modus  menfurandi  figuras  ali-  ,0 
quas  particulares  p#r  regulas  infra  fcrip- 
tas. 

Trigonus  cuius  duo  latera  finc  aequalia  fic  Ir 
menfurancur  ,  duces  dimidium  lateris  inas- 
qualis  in  fe  ,  &  ipfum  auferes  a  quadrato 
vnius  laterum  a^qualium  &  refiduuin  mul- 
tiplicabis  per  quadratum  dimidi)  lateris  inx- 
qualis  producli  fy.  eft  area  trianguli.  Exera- 
plum  fit  trigorius  cuius  duo  latera  fingula 
fint  6.  &  tertium  inaequale  fit  10.  capio 
dimidium  10.  quod  eft  5.  &  duco  in  fe  ip- 
fum  fic  25.  quadro  vnum  latus  fit  36.  aufte- 

10  25.  ex-  36^.  fic  1 1.  refiduum.  duco  t  i.  in 
25.  fic  175.  &  ^t.  275.  Jeft  area  Trian- 
guli. 

Trigonus  orcogonius  cognofcitur  dndislz 
inuicem  laceiibus  angulum  reclum  conti- 
nentibus  produdis  medietas  ejt  area  tciagu- 

11  exemplum  fint  crigoni  ortogoni  lacera  re- 
dum  angulum  continentia  3.  &  4.  muiti- 
p!ico4.  in  3.  fic  12.  eius  medietas  eft<p.area 
Trianguli. 

Pio    menfuratione  autem  figurarum 
•squiaiterarum 


De  Menfuris  f jperficierum.    1 1 7 


xquulterarum  atqur  *<]iu.i;rj,  .i.uium  loa* 
ptimo  ex  d.ametro  circali  ckcunfcribentis 
taJcin  figuram  inucnirc  latus  ipnus  figurx, 

$c  conuerfo  ,  quod  pra&icc  cognofcicur  cx 

tabulaifta.        •       i  ' 

Diamctcr  cireuli  circunfcribentis.  i  oooo. 


Latus  trigoni. 
Latus  quadrati. 
Latus  pcntagoni. 
Latus  exagoni. 
Latus  eptagoni. 
Latus  oCtogonui. 
Latus  nonanguli. 
Latu*  Dccagoni. 
Latus  Vndccagoni. 
Latus  duodccagoni. 


11. 


aaoni. 


Latus  quindccagoni. 


8660 
7071 
5878 
5000 

4*39 
3817 

3090 
1S17 
1588 

2125 
*°79 


Cognira  igttur  diametro  alicuius  circuli 
fi  vis  lcirc  Jatus  figurx  multiplicadiametrum 
in  nunKtum  figurx  &  perticx  4  litcras  a 
dcxtra  Sc  rcfiduum  eft  latus  fuperficiei  &  li- 
tcrx  abiectx  crunt  partes  de  1 0000  fra&o- 
wom  :  cxcmplum  fit  circulus  cuius  diameter 
J»t  1  j  ,  volo  fcire  latus  vndecagoni  multi- 
ulico  1  j.  in  1817.  fiunt  36^x1.  abiicio  4. 
Iiucias  adcxtra  remanent  3  6c  hoc  crit 
latib  viulocaroni  »  6c  cft  regula  gcncralis  iu 


j  3  Ad  Cctenduin  igitur  arcam  circuli  quadra' 
dianictrum  ,  6c  piodudum  multiplica  per 
ii1  ,  !.  prr  14.  cxicns  eft  arca  circu- 
ii ,  Eicmplum  f ic  circulus  cuius  diamcterfit 
«0-  multiplico  10.  in  fe  fit  100.  dcindc  rnul- 
tiplico  100.  pcr  ri.fit  1100.  diuido  1100. 
pcr  1 4.  cxcunt  78  f  .&  tantaeft  arca  circuli 
cuius  diameter  eft  10. 

Ptt>  incnlurandoriigonosrquialrero  qua- 
«kabis  latvts  cms ,  &  produ&um  mukiphca- 
bh  pcr  1 ;     diuidc  per  30.  &  habebisarea. 
Exemplum  ftt  trigonus  xquilatcrus  cuius 
vnumquodquc  latus  fit  C  multiplico  6.  in 
i.  fit  3<.  multipheo  }6.  in  1 3.  fit  468.  di- 
tjtdo  pct  \  s.  Mk  n  •{  oC  tanta  clt  area ,  (1 
tiuttm  vdle*  prxciims  multiplica  pcr  43  5. 
&  diui Jc  pet  1 000.  qucd  exit  eft  arca  Exem- 
r/ium  fuit  Utus ».  uianguli  xquilateri ,  mul- 
i.    c  .  m  ic  fit       multiphco  )6.  in  4  ;  }. 
&  1  f  588.  diuido  pcr  1000.  exit  Mj.~8c 
tanta  (fl  area  trigoni  valde  pnrcila. 
1}     Pro  quadrato  nmluplicalatus  iu  fe  ipfum. 
tk  produ&um  eft  arca. 

Exempium  fi  latus  cft  4.  arca  erit  16.  & 
fi  ht  t.tte»  cr*U4<).  Quadrilatcri  autemha- 
bcntis  omncsangulos  ccctos  produ&io  arcx 
fic  ex  duobus  lairribis  longitudinali  latitu- 
dmali  inuiccm  du&is  vt  didhim  eft. 

Pro  penugono  areaconftat  ex  ductufc- 
midiamctri  circuli  ci  fcnpti  m  diiplumcum 
dumdio  vnius  vnius  latctis  pra&.cc  autem 
fic  cognofcitur  multiphca  Utus  vnum  in  fe, 
3c  produclum  pcr  5056.  &  quod  fic  diuide 
pcr  x  9  3  9.  exiens  cft  arca. 

Exemplum  fit  latus  pcntagoni  xquilateri 
10.  multiplico  in  fc  rit  100.  multipli- 
co  100.  in  5056.  flt  505600.  diuide  per 
^.cxit  172        &  tama  cft  eius  arca* 


Pfo  exagono  sequilatero  multiplica  latus  ij 
&  produ<aum  per  13.  &  quod  fit  di- 
uiie  per  5.  exiens  eft  area. 
Exemplum  fit  latus  cxagoni  10.  duco  in  f<? 
fit  100.  multiplico  100.  per  ij.dabit  1300. 
diuide       j.  cxeunt  iGo.  &  tanta  eft  area 

cxagoni.  ,   c  4g 

Pro  eptagono  multiplico  latus  10  le  & 

produaum^n  34190.  &  diuide  per  041  j. 

quod  exit  eft  area. 

Exemplum  fit  Utus  eptagoni  10.  duco  m 

fe  rit  100.  multiplico  100.  in  34«  90.  fiunc 
3  4 1  9000.  diuido  pcr  941 3-  exit  area  ePta' 

£  Pro  ociogono  multiplica  latus  rn  fe  dein-  *5» 
de  pcr  1 1780.  &  quod  fit  diuide  per  2441. 
quod  exit  eft  atea.  Exemplum  fit  iatus  10. 
mulciplicoin  fc  fit  100.  multiplico  100.  in 
:  1780.  fit  1 178000.  diuido  per  1441.  exic 

area  odogoni  481  5!t-  &nota  ^  {u^' 
ficies  infciipti  circulo  eft  medio  modopro- 
porcionahs  mter  quadratum  infcriptibile  & 
cuconfcriptibile  eidem  circulo  vtdemonftrat 
Orontius ,  vnde  11  quis  dicat ,  habeo  circu- 
culnm  cuius  diamerex  eft  io-  quantus  ent 
occouus  ei  tnfcciptibiiis  fempet  mnltiplica 
10.  in  fe  fic  100.  deinde  accipe  dimidiuin 
100.  quod  eft  5c.  mulciplica  vnum  pec  al- 
terum  fit  fooo.huius  capc  ^t.quseft  707^  Sc 
tanta  eft  area  oaogoni.  ^ 

Pro  nonangttio  multiplica  latus  m  ie  <x 
produdnm  pct  18075.  &  quod  fir  diuide  per 
i9i4.exiens  eft  area  nonanguli.  Exemplurn 
fit  lacus  nonanguli  10.  mulciplico  in  ie  fic 
ico.  multiplico  loo.in  1875.  fit  1807500. 
diuido  pcr  2924-  exeunt  6 1  b  777- 

Pro  dccagono  quadra  latus  eius  ,  deinde  zi] 
mubplica  in  285315.  &  produ£um diuide 
per  370S2.  exiens  eft  acea  Exemplum  latus 
decagoni  fit  1  o.quadiatum  eius  eft  100.  mul- 
tiplico  in  28 5 3 1 5.  fit  jl|uycp.  dimde  per 

37082.  exic  atea  7^9  7»sj7'  .  r 

Pro  vndecagono  mulciplicalatus  in  le&  xz 

produaumin  1 48 $^.^C  diuidc  per  1587.  Et 

cxicns  eft  avea.  Exemplum  fit  latus  vndeca- 

goni  10.  duco  1  o.in  fe  fit  loo.multiplicoi  00. 

pcr  14856.  fiunt  i435^oo.diuidepcr  15,87. 

exeunt^J^irV  ,  .  .  r 

Pio  duodecagono  muitiphca  latus  in  ie(  2  ^ 

indc  produdam  pec  J74s5-  &  ^110'1  fitdi: 
pcr  3  349.  exicns  cft  area  duodecagom 
Exemplum  fu  latus  duodecagoni  10.  duco 
10.  inle  fit  100.  <4uco  100.  ln  37485.  fiunc 
3748500.  diuido  per  ?349.  exeunt  1119. 
-  r  :  &c  tanta  cft  area  duodecagoni. 

Pro  tredecagono  mulciplica  latus  in  fc  &  -4 
pcodudtum  per  755  2.  &  quodfit  dimde  per 
573.  &  exiens  eft  area  tredecagoni.  Exem- 
plum  fit  lacus  10.  duco  in  fe  fit  100.  raulti- 
plico  per  7 5 5  2.  fit  7 5 5 200.  diuido  per  573. 
cxic  13 17  777  &  tanta  eft  area. 

Pro  quatuor  decagonomultiplicalatusin  25 
fe  &  produ£um  per  7586.  &  quod  fitdiui- 
de  per  49  j.  exiens  eft  area  qaatuor  decago- 
ni.  Eemplum  fit  latus  eius  10.  tnultiplico 
icoo.  per7<86.  fiunt  758600  diuido  per 
495.  exit  area  1532  .  r  , 

Pro  quindecagono  multiplica  latus  m  le,  a$ 
&  produdum  per  63  5-&  <luod  fit  diuide  pec 
36.  cxiens  eft  area  eius, 

Exemplurn 
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Exemplura  fit  latus  eius  10.  duco  in  fe  fic 
loo.mukiplico  100.  per  C 35.  exic  5350®- 
diuido  per  36.  exibit  area  quindecagoni 
17^3  T  :  auteni  vu*c  prccifionem  ih 
furdis  operetur  per  quadiagcfimum  quamvm 
capitulum. 

27  Ex  his  habeturregula'per  aream  coguita 
inijeniendilatusfigura:  xquilatari  aut  circuli 
per  opeuatione  conuerfam  prcEcifs  &  in  hoc 
fufficient  tibi  duo  exempla  primum  fit  area 
circuli  78-7"  v°l°  k're  diametmm  mukipH- 
co  78  7-  per  14.  fiunt  1 100.  diuido  per  1  1. 
exit  1 00.  capio  jjt.  1 00.  quae  eft  tanta  eft 
diameter  circuli. 

Secundum  fic  area  trigoni  15  multi- 
plico  per  1000.  fit  15588.  diuido  per  433. 
exit  36.  capio  y,.  36.  qua:  cft  6.  &  tantum 
fdit  latus  trigoni  ajquialteri.  &  ita  prxeife 
operaberis  in  aliis  duodecim  figuris  per  con- 
uerfum  fuarum  regularum. 

£8  Et  quia  accidit  inuenire  quandoque  pro- 
portionera  maiorem  quam  oportet  ,  & 
minorem  ,  vt  inuenias  medium  aggrega 
denominatores  inuicem  ,  &  numeratores 
inuicem  ,*&  proportio  aggregatorum  eft 
media ,  Exemplum  volo  proportionem  me- 
diam  inter 7—  Sc  j  aggrega  5 .  &  7.  fit  1  2.  & 
10.  &  7.  fit  17-igituv  eft  minor  -f  &  ma- 
ior  — :  &  ponamus  quod  velim  ad  htic  ma- 
iorem  hac  &:  minorem  ~  adde  5.  5c  1 2.  fit 
17.&  adde  17  &  7  fit  24.igit.ur  ^-eft  maior 
quam  *±  &  minor  -f . 

Si  ver6  ex  datacircunferentia  circuli  vel- 
les  fcire  aream  ,  multiplica  eam  in  fe  ,  & 
produ&um  in  7.  &  totum  diuide  per  88. 
quod  exit  eft  area.Exemplum  fit  circunferen- 
tia  circuli  10.  duco  ro.  in  fe  fit  100.  multi- 
plico  ioo.per  7.  fit  700.  diuido  pcr  88.  exic 
7  ^  :  &  tanta  erit  area  circuli  pra-dicti. 
Si  vero  velles  habere  katetum  alicuius  fi- 

3°gurs  multiplicadimidiuin  lateris  ipfiusfigu- 


rae  in  fe  &  produ&um  fubtrahe  a  quadrato 
femidiametri  -circuli  citcumfcribentis  talem 
figuram  ,  &  refidui     eft  Katetus. 

Et  ex  his  manifefta  eft  operatio  menfu- 
^  rantium  terram  alio  modo  videlicet  redu- 
do  omnem  figuram  ad  quadrilaterum  orto- 
gonium  &  trigonos  ortogoniosducendo  pcr- 
pendiculares  deinde  per  difta  fuperius  inue- 
aiunt  tota  fuperficiera. 

Exemplum  fit  figurairregularis  A ,  B ,  C, 


K,  L,  B. 
K,  A,  O. 
K,  G,  B,  C. 
A,  F,0,  G. 
F,E,  H,  N< 


tngonus. 


3  tngonus. 
$6  quadrilaterum. 
8  quadrilaterum. 
28  quadrilaterum. 


D,  H,  C.  7^-trigonus. 

E,  N,  D.       3-f  trigonus. 
Svvnmafummarum  1 14  tota  figura.  1 

D  ,  E  ,  producunt  per  pendigulares  B,  K, 
C  ,  F,D,H,  E,N,K  ,  G  ,  A,0,L, 
M ,  eritqne  tota  fupetficies  refoluta»  aut  in 
paralelograma  ,  aut  in  trigonos  orcogonios, 
iit  igitur.  B,  K  ,  8.  igttiac  &c.  L ,  M ,  i.eric 
igitur  ttigonus.  B  ,  L  ,  k ,  ex  prardi&is  8.& 
tngonus  A  ,  O ,  k  ,  3-&  fuperficies.  B  ,  C, 
K  ,  G  ,  56.  &  fuperficies  A  ,  F ,  O ,  G,  8. 
&itade  reliquis  vt  videsin  figuia. 

Manifeftum  eft  igitur  quod  refoluunt  to- 
tam  figuram  aut  m  paralelogrammare&an- 
gula  3  aut  in  trigonos  ortogonios  ,  deinde 
in  paralelogrammis  multiplicant  latera  non 
oppofita  ,  ied  reclum  continentia ,  &  ac- 
cipiunt  productum.  in  ortogoniis  vero  tri- 
gonis  multiplicant  latera  redtum  angulum 
continentia  ,  &  produ&i  accipiunt  medie- 
tatem  provt  declarauimus  in  exemplo  & 
etiam  in  regula  iuperiore. 

Modus  autem  hic  menfurandi  eft  illo  qui 
per  triangulos  a  medictus  fuit  tsediofior  & 
longe  fallacior ,  &  6  vtinam  non  haberem 
nifi  tantum  agri  >  quantum  ex  hoc  modo 
menfurandi  fingulis  annis  a.  vera  menfura 
aberratur  ,  conftat  fanc  modico  anguli  erro- 
re ,  io,  perticas  in  300.  plus  vel  minus  ac- 
cedere  :  anguli  enim  differentia  cum  fuerit 
modica  incomprcnfibilis  eft,latevum  autcm 
quantuncumque  minimacognofcitur ,  agri- 
menfores  tamen  cum  fuis  nonempedis ,  lta 
enim  dimidium  giucatae  didtur  vulgariter 
trabucho3  quod  eft  brachiorum  6.  ob  fup- 
putandi  imperitiam  ,  hoc  fecundo  magna 
ementium  iadfura  vtuntur  ,  primum  dere- 
linquentes  modum>* 

Vimfa  agrorum. 

Cum  volueris  diuidkre  aliquem  agrum, 
in  duas,  auc  tres,  aut  quatuor  partes ,  aut, 
quoccunquc  volueris  ,  vel  abfcindere  ab 
agro  perticas  quotcunque  vis ,  tunc  htJc  po- 
teft  fieri  tribus  modis,  autex  patte  anguli, 
aut  ex  parte  tranfuerfali  au,t  per  lineam 
£Equidiftantem. 

Iti  primo  exemplo  ponamus  quod  velim 
ex  parte  anguliA,  abfciodere  perticas  vt- 
pote fex,per  lineam  B,  C  ,  aut  plusperline- 
am  de ,  aut  plus  per  HnearaF ,  G  ,  omnes 
autem  funt  quafi  aequidiftantes  angulo  A,& 
hiccft  primus  modus. 


primus, 


In  fecundo  exemplo  ponamus  quod  pet 
lineam  tranfuerfalem  velim  'auferie  partem 
agri :  veluti  per  lineam  A,  B,  vel  per  lineam 
A,  C,  vel  per  lineam  A,  E,  quarum  qua> 
libet  illarum  eft  tranfuerfalis  refpedu  late- 
lis  A,  D,  oriens  ab  angulo  A ,  &  hoc  fiet 
quando  vicinus  qui  habet  agrum  conter- 

minura 
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minum  «  lubec  ipfum  lauoa-m  veiius  A, 
Jc  anguftiorcm  verfus  B,&  C,  tunc  abfcn- 
dcndopu  lincamturifuetfalcm  faaet  agram 


uai. 


fccundui. 


tcttius. 


In  tcrtio  excmplo  abfcin  lam  pcfticas  C 
aut  ic.iut  2  J.per  Jincas  C,D,  vel  E,  F,  vel 
G,  H,  quarurn  quxlibet  cft  xquidiftans  la- 
tcri  A,  B,  vcrlus  quod  vicinus  habec  agrum 
iuum  ,  iflis  modis  &  non  aliis  diuiduntur 
agri  cV  abtcinduncur  parccs  proporcionales 
qualdcumque  dcf derantur  volo  igicur  do- 
ccie  qualiter  vnufquifque  modus  perficia- 
tui  io  vnaquaque  figura  qualifcumque  for- 
nu  fit  fiue  uigona »  uue  quadrangula,  liue 
pcnugoru  1  vd  cxagona,  vcl  plurium  quo- 


tumhbct  latcrum  aut  lu  xquilatera  vcl  non 
itaquod  regula  tencbit  in  omnibus,  Sc  ai 
hoc  tadovdom  intclligatur  primoquomodo 
fut  in  u  iangulis ,  cV  demonftratio  omnium 
hontm  pcndct  tantum  ex  prinu  8c  dccima 
fcptima  fcxti  Elemcntorum  Eudidis. 

*  *  Ponamu*  igitur  quod  in  trigono  A,  B,C 
cuius  A,  B,  cft  6.  &  A,C,  9.  &  B,C,7 :  ve- 
lim  pcr  lincam  tr.miucilalcm  abfcinderc 
duat  tabuljs  tunc  (c\z%  pcr  prarccdentia 
quanta  lir  arca  u igoni  A,  B,  C,  qux  eft  ^e. 
44  .quod  cft  2  i.tabuix  ferc :  deiude  mulri- 
plica  bafim  B,C,quxeft  7.U1  2.tabulasquas 
vis  ablcindcrc  fiimt  i^diuideper  ai.exit 
!-  :  ic  ita  menlurabis  4-  vnius  giucatx  B, 
l),3c  ptoduces  A,  V>3  critquc  trigonus  A.B* 
D,duaram  tabularum. 

5  i  i.t  luniliter  fi  pcr  lineam  a  pundro  A, 
>  ablcindcre  dccimam  partem  totius 
trigoni  A,B,C>  abfque  eo  quod  fcias  quan- 
titatem  tngoni  A,  B,  C,  tunc  fuhScit  vt  di- 
uidas  B,C,in  1 0.  partes  xquales  &  accipies 
vnam  ex  illis ,  &  lic  B,  D,  Sc  protrahes  U- 
ncam  A,D,cricque  trigonus  A,B.D,  decima 
pars  trigoni  A,B,C,eoquodB,D,eft  decima 
J»ars  linex  B.Cex  fuppolito. 

34    Et  cx  hoc  fcicmus  ln  omni  trigono  co- 


gnitorum  laterum  du£ta  linea  ab  angulo 
A,D,bafim  fta  quod  diuidat  eam  in  partes 
cognitas  quantitatem  lineae  defcendentis 
veluti  fic  in  crigono  A,B,Clarerum  vtfupra 
A,B>6.A>C9<B,C,7.1inea  A,  D,defcendens 
ab  angulo  A,ita  quod  C,  D»  fic  5.  &  B,D,a. 
dico  A,D,efle  cognicanv:  erit  enim  pcr  di,- 
&a  inhoc  capituio  area  A,  B,  C,  trigoni 
440. Sc  arca  trigoni  A,  D,  C,  per  regulam 
prxcedentem  -7-  totius  arex  A,B,  Cquadra- 
bo  igicur  ^.fit  25.  multiplico  in  3ji.440.fic 
i$t.  11 000.  diuido  per  quadratum  7.  &c  efl: 
49.exic  iu.224-^:  ponoigitur  A,Co.C,D, 
5-&  A,  D,  1  co.  iungo  fimul  fiunt  14.  p. 
2  co.capiodimidium  quod  eft  7-*p.  1  co.  de- 
trahe  lacera  fingula  remanent  refidua  vt  vi* 
des  multiplica  7.  m.i  co. 
in7.p1.  1  co.  fiunt  49. m. 
r  cc.mulciplica  1  co.  p.2. 
in  1  co.  m.  2.  fiunt  1  ce. 
m.  4.  multiplica  49.  m. 
j  ce.in  1  ce.m.4.fic  53.ce. 
m.i  ce.ce.rn.  196'.  cuius  V.  eft  xqualis 
?^.2  2  4-^,xqua  partes  fiunc  53.  ce-  xqualia 
1  ce.ce,p.4ao-^,.  igicur  per  capitulum  com- 
pofitorum,rancor  minue  dami,res  valebic  ^t. 
V.  z6±  m.  a8i~  &  quia  ad^pofica 
fuic  z  co.eric  ad  y.  V.  io6.rh  fy  4508^. 

Ec  ex  conuerfo  huius  cognita  A,  D,  cuni  35 
lateribus  tiigoni  A,  B,  C  fciemus  B,  D,  Sc 
D,C,quantx  erunt  fa<5ta  pofitione. 

Et  ex  hac  &  prxcedente  cognita  area  5^ 
cuiufcumque  trigoni ,  tk  duobus  lateribus, 
cius  cognofcemus  tertium  latus  faciendcj 
poficionera,vc  in  terciaregida. 

Et  ex  hoc  cogriita  atca  &  duobos  lateri-  37 
bus,cognofcetur  angulus ,  per  circuli  cncun- 
fcribentis  rationem  3  Pcolomxo  prima 
Almagelti  dcfcriptam.  ^ 

Quod  fl  volueiis  cx  parte  anguU  A  s  vcl  3 


7.p.  ^ 
1  co.  m. 
1  co.  p. 

7.  JB. 


I  CG. 
X 
Z 

1  co. 


ptr  xquidiftantem  linex  B,  Ca  abfcindere 
gratia  excmpli  tabuias  5.  facies  hoc  modo 
accipies  arcam  totius  trigoni  A,B,C,quxeft 

2  i.tabulx  feie:tuncmulciplica  A,B,in  fe  fic 

3  6,deinde  in  5  .numerum  arex  quxrendx  fic 
ic c.diuide  1  So.per  2i.exeunt  87-,  cuius  i)£. 
eft  longitudo  a  pundto  A,ad  puncl.ulD,&  ibi 
fignabis  pundcum  diftantcm  a  pundo  A,  per 
k.S^  :  &  fimiliter  multiplica  A,C,in  fe  fic 
Si.deinde  per  5.  fic  405.  diuidc  per  21,  exit 
1 9^-,cuius  j^.eft  diftantia  pun6ti  E,apundlo 
A,  produces  igitur  D3  E,  eritque  trigonus 
A,  D,  E,  5.  tabularum  quod  eft  propofi- 
tum. 

Quod  fi  velles  abfcindere vel  -J-  trigo-  j*j 
ni  AjBj  C  abfque  eo  quod  fcires  quancus 

forec 
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foret  ipfe  trigonus  :  tunc  quadra  vtrumque 
latus  continens  ipfum  angulum  ,  vtpote  A, 
B,&A,C,fient  $6.&c  8xi.&diuide  per  3.  ii 
vis-jj  :vel  per4.fi  vis  ^  :  &  ita  per  deno- 
minacores  partis  auferendaj,  ponamus  jgitur 
quod  velim  -j-diuido  ^tf.per  5.  exit  12.  &C 
Si.per  ^.exic  27.  horum  capias  ^l,  eric  igi- 
tur  punctus  D,diftans  a  pun&o  A,per  ^l.h: 
6c  eftquafi  3-7 :  &c  punftus  E,  diftans  a  pun- 
dto  A,  per  27.  quae  eft  quafi  f~- :  &c  ibi 
dudta  linea  D,  E,fiec  area  A,D,E.>-j-  totius 
trigoni  A,B,C. 

40  Et  ex  hoc  habita  area  trigoni  A ,  D,  E,& 
duobus  eius  lateribus  ,  habes  tertium  per 
quintam  regulam  :  vel  quod  plus  eft  fcita 
area  trigoni  A,  B,  C,  6c  quantitate  A,  D, 
cognofces  D,E,&  A,  E,  &  fimiiiter  cognita 
area  A,  B,  C  ,  &  linea  D,  E  ,  cognofcetur 
area  trigoni  A,  D,  E,  &  latera  fimiliter  A> 
D,  &  A,  E,  &c  quod  plus  eft  cognita  area 
trigoni  A,  B,  C  ,  &  Aj  D,  E,  cognofcentur 
latera  trigoni  A,D,  E,facicndo  pofitione  vt 
iu  tertia  regula  ,  ad  quam  non  me  extendo 
quia  rara  eit  vtilitas  ,  &;  etiarn  propter  fa- 
cilitatem  :  ita  tamen  quod  in  hac  regula 
femper  fupponitur  linea  D,  E  ,  jequidiltans 
B,  C. 

41  Ec  ex  his  fciemus  in  omni  figura  abfcin- 
dere  quamcunque  voluerimus  parcem  ,  ab 
omni  parte  ,  fiue  ab  angulo,fiue  per  lineam 
sequidiftantem  ,  fiue  tranfuerfalem  ,  &c  po- 
nemus  exemplum  in  pentagono  A,BaC>E>jE, 


>-6 


cognitorum  laterum  in  quo  ex  parte  an- 
guli  B,  volo  abfcindere  tabulas  10.  produco 
hneam  A3C,  quam  menfurando  inuenio  giu- 
catas  10.  brachia  <5.erit  igitur  trigonus  A, 
B,C,aream  habens  tabularum  2i.pedum  5. 
vnciarum  11.  igitur  per  feptimam  regulam 
feies  abfcindere  tabulas  lo.per  lincam  cequi- 
diftantein  linea»  A,  C,  fiue  angulo  B  ,  quod 
idem  eft,&  eric  ,  B,G,giucat£  5^  :  &  B,F, 
giucatae  3-^  :quod  conftat  hocmodo  :  nam 
B,  C,  eftgiucatae  8.  brachia  2.quodeft  87-: 
duco  in  fe  fit  66^  :  multiplico  per  1  o.aream 
auferendam  fiunt  (J^iJ-^.diuido  per  2 1.5.1 1. 
&c  eft  fere  2  i-f :  duplicando  fit  43-:  diuifor  de 
1333  -yiexic  ji—de  1000000.  exit  20833: 
addo  ad  31000000.  fit  3io2o83  3.suius  iji. 
eft  j  ~  fere  &  ita  B,  G  cantaeric  ex  fepci- 
mareguki  eodem  modo  dnco  5.  4.  quod 
eft  5  -f  in  fe  fic  28  -j-.  mulciplico  per  10.  fit 
iS^-y^diuido  per  21-f  duplicando  exit  15 
~  :  muhiplicQ  1  3      per  1 000000.  fit 
13222222. huius  capio ^a. quse  eft  $  -~?  fere.- 
&i  tanta  erk  B ,  F. 


Quod  fi  velles  abfcindere  plufquam  fic 
area  crigoni  A  ,  B  ,  C  ,  vtpote  tabulas  30. 
tunc  auferes  totum  trigonum  A  ,  B  C  ,  qut 
eft  1 2.5.1 i.'&  remanebunt  tabul«e  g.pedes 
<SV  vhc.  1 .  tunc  igitur  eft  ac  fi  diceros  aufcras 
ex  fuperficie  A  ,  C ,  D ,  E  ,  per  lineam  aequi 
diftantem  A ,  C ,  aream  tabularum  8.  pe- 
dum  6.  vnciarum  1.  &  hoc  docebo  in- 
ferius  quomodo  fiat,  quare  eo  facto  erit  tri- 
gonus  A ,  B ,  C  3  cum  illa  fuperficie,  tabu- 
larum  ^o.prout  volebamus. 


c  S-6 


Etfimiliter  operabimurinlinea  tranfuer-'' 
fali,  8c  ponamus  vc  A  ,  C,  fic  10  8c 
velim  auferre  tabulas  1  o.  per  lineam  tran- 
fuerfalem  duftam  a  puncto  B ,  tunc  curn 
per  primam  regulam  area  trigoniAjB ,  C, 
fic  21  •  5.11.  duco  10.  cabulas  abfcinden- 
das  in  A  >  C  ,  quae  eft  10  -f  fic  105  -fa<&! 
uido  per  2 1  -7-  Sc  eft  area  fere  trigoni  A, 
BjC,  exit  4  &  tantum  diftans  cadec 
linea  B  ,  F,  ab  ipfo  punito  A,  vel  C  ,  fi 
igitur  fit  A ,  F ,  4  -ff  erit  trigonus  A,  B,F, 
10.  tabularum  :  &  fi  C  ,  F  ,  poneretur 
4  ~j  eliet  trigonus  B  ,  C  ,  F  ,  10.  tabula- 
rum. 

Qu6d  fi  velles  abfcindere  plufquam  eft 
trigonus  A ,  B  ,  C  ,  \  tpore  tabulas  40.  pec 
lineam  ductam  a  pundto  B,  tunc  protrahes 
lineam  a    punito  B  ,  ad  punftum  D  ,  & 
fcies  quanta  fit  area  trigoni  B ,  C  ,  D  ,  qus 
11  fit  maior  quam  40.  tunc  abfcindes  vt 
feci  tabulas  40  ex*trigono  B,  C,D,per 
linam  dudam  A ,  pun£to  B  ,  ad  bafim  C, 
D,fi  vero  trigonus  B,C,D,  fit  minor  quain 
40.tabuk,detrahe  eius  quantitatem  qua:  fit 
exempli  gratia  34.  ex  40.  remanebunt  6* 
tabulse  ,  quas  auferes  ex  trigono  B,D  ,E, 
du6ta  linea  B>E,&:  ita  de  reliquis  per  ean- 
dem  regulam  non  prolongabo  autem  fer-' 
monem  quia  res  admodum  eft  facilis  ,  quod 
fi  non  intelligis  indiges  Magiftro  pro  vna 
vice,femper  enim  auferes  trigonorum  arc- 
am  ex  numero  tabularum ,  &  refiduum  aii- 
feres  per  primam  regulam  ex  trigono  fe- 
quenti  ,  per  lineam  dudtam  ab  angulo  cuo 
ad  bafim,  memineris.  autem  lineas  feraper 
facientes  trigonos  &:  diuidentes  aream  ,  ab 
angulo  a  quo  vis  facere  ditjifionem  efle  pro- 
ducendas. 

Quod  fi  velles  ex  parte  lineae  A  ,  B,  pei  45 
lineam  a?quidiftantem  abfcindere  fuperfi- 
ciem  cabularum  1 2.  gracia  exempli ,  &  finc 
latera  vt  vides  tunc  produces  latera  B,C,&: 
A,E,ad  partem  anguftiorem  ad  quam  con- 
^gpere  pQlfijnt  ?  ytpote  ad  punclum  F,  & 

fit 


\ 


De  Mertfura  corporum.  izt 


'  i  .Lio.&F.C.  xi.Sc  Jf 

pcrdocam  E.  G.  zqui  di- 

iLntmi  A  B.  ft  menfu- 

ribo  E.  G.  quz  fu  gratia 

fxcmplt  lo.ft  mcniuia- 

bo  G.  F.  aut  G  C.  ita 

QuoaoonAttif  F  G  cci(f- 
T"""*T  •  o 

mu.quxlitexcmpligia- 
t  ia  t  f.  crit  igitur  arca 
trigon,FG.E.^:So^.V 
fcquia  P.C.  ponitur 25. 
fcB.  C.  ij.critF.B.  11. 6 
ft  B.  A.  fiur  j.  fc  A.  E. 
fuit  7.  fc  F.  E.  10.  igitor  _ 
erit  A.  F.  1  j.  quarc  arca  fc 
irigom  F.  B.  A.  eft  *v-4 
900.  vidclicet  30.  cui  £ 
aJdc  fcmpcr  illud;  quod 
vit  abtcinJere  vidclicet 
tibulas  ii.nunt  41.  area  auiem  trigoni 
F.G  E.  fuit  Hi.8064.ft  eft  89.  ±.  fcrc.  Igi- 
tux  abfcmdcmus  per  reguUm  41.  tabulas , 
cx  80^-per  lincam  xquidiftantem  G.  E.  Sc 
hxc  ncccilano  xqu.diftabit  A.  B.  flt igicur 
Bna  r!  K.  qoc  faat  trigooura  F.  H.  K. 
41.  tabularum  :cum  igiturcrigonusF.  B.  A. 
(it  ;c.  tabtilarum ,  relinquitur  fupcrficics 

A.B.H.  K   i:  .  tabularum  quod  &  

fuunr.ft  «bcilliocltpct  l.ncamH 
tUntcra  A  B.  vt  volcba-  j . 

Et  pocamui  mrxta  quod  \ 
AfPrthcici  abfcmdendx  ct  \ 


ux. 
uidi- 


qux  luppo-  I 


T 
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lim  ablcindcrc 
rabularum  70. 
A  B.  C.  D.  E 
lutitt  tota  tab. 
tunc  quxio  fu 

D.E.G.  qux  crt  t,  '-Sc^ 
A.  B.  G.E  quxcft  t?f 
fubttaho  ieitut 
70.  remancnt  li 
ablcindcndx  ex 
CDE.G.comj 
tngonum  E.C. 
cnvtaG.  E.  &  i 
Uteia.L.E.puu 
puta  11.  enr  i 
tnguru  L.  G.  E 
II    quare ful> 
bs  f 6  f  4.  $$     remancnt  tabulx  4 1 
iguur  per  fcpcinum  icgulam  aufcro  arcam 
tibularum  4}  ',  •  cx  arca"  trigoni  G.  E.  L. 
qux  crt  51^:  per  lincam  xqucdiftantcm 
G.  E.  tremancbit  p:t  feptjmam  regulam  L. 
M.  fc.  ff.  '  -\  Sc  L.N.  *t.  1  j6.^'-:erit 
:  1  .m  tfciesL.  M-  N.  4Jt:  &refidua 
(..  F  M.N.  lo-J-vndc  addita  fuperficie  G. 
E.  M.  N.  ad  luperficicm  A.  B.  G.  E.  fiet  tota 
lupcthaci  A.B.M.  N.E.  tabularum  70.  ab- 
fciila  ex  fupcrhcie  A.  B.C.  D.  E.  propofita, 


neas  du£tas 
adpundtum 
K.  diuidere 
in  quotlibet 
parces  vo- 
lucrovcpote  f 
in  quinque 
xqualcs  pro 
ducam  a. 
pun&o  K. 
IineasK.A. 

&  K.  B.  Sc  ad  omnes  angulos ,  cjuibus 
non  appoiui  littcias,  ad  vitandam  confufio- 
nem:  &  fittota  fuperficies  A.B.  C.E.men- 
furata  per  tiigonos  exempli  giatia  £6.  qviia 
igitur  in  5.  diuidenda  elt ,  erit  quxlibec 
pais  i2.quare  eric  menfurandus  quilibe- 
tngonus  cerminatus  ad  pun£tum  K.  ex  an- 
gulo  .  6c  crit  vc  quilibet  minorquam  1  x.  fu- 
plcti  poffit  pei  lineam  dudtam  a.  pundo  K. 
per  primamregulam ,  toties  repeticam  quot 
FtKhnt  pavtes ,  &  Ci  trangulus  C\t  rhaior  ab- 
fcindemus.Sit  igitur  trigonus  A-K.B.tabuIa- 
rum  8.  &  quia  debet  elfe  ix.  aufero  8. 
ex  n.remanet  4.  diuido  pei  xqualia  fiuiit 
x.  abfcindo  tgitut  tabulas  2.  ex  trigono 
A.K.L.  peu  tineam  K.C  per  primamrcgu- 
lam  :  &  tabulas  2,  ex  trigono  K,  B.  M.  pet 
eandem  pcr  lineam  K-  D.  erit  igitur  fuper^ 
fidespentagons  A.  B.  D.  K.  C.  ii.tabu- 
Ui  :m  &'-  ita  facies  in  reliquii. 

Pro  dcducendis  aiuem  aquis  terrarum  al-  45 
ticudinem  exactc  cognofcere  oportet ,  nam 
aqua  non  nifi  ad  inferius  labituc.  Verum  & 
fi  terrx  fupci  ficies  rotunda  fit  propter  tamen 
cius  nMgmtudin£  ad  afpedlum  Iiabita  iatio- 
ne  plat  a  elTe  videcur  vnde  fecundum  arqui- 
diftante  rcctamlincam  captanda  elt  libratio 
cum  enin>cognouerimus  Kquidiftacem  linea 
plano  terrx  qua  facit  fciemus  an  aqua  poffit 
deduci  quod  fi  poffit  quanta  indiget  conca- 
uicate  folla  quibus  impenfis  ac  labote  qua 
yeinduittiaft  vtilitate  opus  abfolui  poffic; 

Pnmum  igitur  connumerantur  inftru- 
nient»  tria  libra  vnde  &  vulgariter  liuel- 
larc  dicimusdioptra  &  chorobates  ,  ex  his 
melius  ac  prxcifius  ckorobates  elV  ,  narti 
libra  folis  conftat  perpendiculis.dioptra  fola 
aquxconcauitate,  at  chorobates  maiuseft 
hll  Sc  ex  utroqueconflat,  maius  eciam  arci- 
I  ium  habet.  Vtrinque  autem  facimus  li- 
brationem  ,  Sc  in  locoex  quo  aqiu  deduci- 
tur  Sc  ad  quctn,  forma  autem  chorobatis  ta- 
liseft  baculus  exa/ftx  redticudinis  craffitudi- 
nisdigitorumquatuor  longitudinis  20.  pal- 
moturo  autfifieiipoteft  zo,  pedu  capiantuf 
in  eius  fummitatibus  vafafecundum  longitu  - 
dinemlonga  quatuor  digkis  fecundum  lati- 
tudinemvnius  fecundum  craffitudinem  di- 
midij  confticuantur  squalia  Sc  perpendicu- 
Uriaaqua*  capacia,  fecundum  longum  can- 
nula  extendatur  digiti  latitudine  redliffima 
per  quam  introfpiciec  Iibrator,in  medioeius 


pcr  lincam  NjequidilUntem  A.Bpet  trigefi-  flgatur  baculus  exa£te  perpeudicularis  cum 

mam  piimi  Euclidis.quod  cft  propfitu,&:  ita  quo  poffit  plantari  inftrumentum  ,  habeat 

faJ.sm  omntbui  lupeilicicbus,oportcc  aute  additamcntacum  perpendiculis  plubeisbina 

rc  in  hoc  cxcrccri ,  doncc  rcm  facilem  tibi  Sc  bina  vt  vides  tranfuerfalts  autem  pars  in 

reddidcris ,  quz  in  vci  ltatc  dirlicultatc  caret.  fummitatibus  habeat  aequaliter  inflexos  Sc 

44    Vltimo  lit  ptopolita  fupcrhcies  qualif-  firmosclauos  ligneos  cum  binis  perpendi- 

cumquc  A.  B  G.  E.  puta  6.  laterum,  vt  vides  culis  eruntque  fecundum  hoc  perpendicula 

in  ligura,  &  dtineapun&ijs  K.Sc  voloper  Ii-  8.  quod  fi  medius  etiam  adiiciatur  vt  vi- 

7m.lV.  ^  M 
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ctes  nonmalum  eritoportetautre&as  lineas 
in  diredto  quinque  fuperiorum  perpendicu- 
lorum  defignare ,  ita  vt  eredo  perpendiculo 
direclc  cadat  fuper  re&am  linea  fubtractam; 
vkimo  adde  ferreum  cufpidem  vt  poffit  quo- 
uis  in  loco  plantari  vfus  eiiis  talis  eft3  plan- 
tabis  ipfum  iuxta  locum  deducenda;  aqua:, 
ita  vt  per  canulam  a,  b,  infpicere  poffis  lo- 
cam  ad  quem  deduci  debet ,  ita  vt  om- 
nes  perpendiculi  inter  fe  a?quidiftent  &  a 
itipite  .•  cadantque  fuper  redtas  lineas  rm- 
plebis  etiam  vafa  c  &  d  vt  aqua  ef- 
fluere  non  poflit  ,  fed  a:qualiter  la- 
bra  vaforum  tangat  tunc  inftrumen- 
tum  rettc;  conftitutum  eft  fuper  terras 
perficiem  infpicies  igitur  locum  akerum 
ad  quem  aquam  deducere  vis  &  videbis 
quanto  altior  aut  inferior  fic  Ioco  in  quo 
es  ,  vide  etiam  quantum  fit  inter  e  &: 
f ,  id  eft  ,  quantum  inftrumentum  ab  aqua 
eleuetur  Sc  fcies  detra&a  hac  altitudine, 
lod  quem  infpexeris  altitudinem  :  veluc 
ponamus  quod  locus  terra:  infpe£tus  fit 
altitudinis  brachiorum  7.  a  terra  &  altitu- 
do  inftrumenti  fic  brachiorum  2.  dicemus 
quod  locus  in  quo  es  altior  eft  5.  brachio- 
rum  eo  quem  infpicis  fi  vero  locus  infpe- 
ctus  elfet  altus  brachij  1.  cum  inftrumen- 
tum  fit  brachiorum  2.  dicemus  quod  lo- 
cus  in  quo  es  eft  inferior  brachij  r.  eo 
quem  infpicis  ,  quare  aqua  deduci  non  po- 
terit,  ideo  oportet  viciffim  infpicere  :  diui- 
denda  autem  eft  difterentia,  interloca,  fi 
magna  fic ,  iterando  operationem  omnibus 
100.  aut  150-  paffibus  &inloco  ,  videndo 
debet  fituari  homo  habens  baculum  cum 
papiroalha  in  fummitate  figni,  Sc  eleuet  ac 
deprimat,  donec  ille  poffit  videre  papirum , 
deinde  fieat  Sc  menfuret  vt  vides*in  ficrura. 

Exemplum,ponamus  quod  velim  librare 
fpacium  inter  F.&  K.&  lltfpacium  pafiuum 
400.  primo  ponam  inftrumentum  in  F.  vt 
videam  cartam  in  B.  &  ibi  carta  eleuata 
a  terra  brachiorum  6.  &  fic  altitudo  inftru- 
menti  biachiorum  2.  detraho 2.  ex  6.  rerna- 
net  4.  dico  igicur  quod  planum  in  f.  eft  al- 
tius  brachiorum  4.quam  planum  in  g.dein- 
de  eleuo  inftrumencum  &  pono  in  g.  8c  ho- 
minem  ftatuo  in  h.  &  video  papirum  in 
fummicate  baculi  &  fi  altitudo  tunc  fit  bra- 
chiorum  3^-papiri  a  terra  detraho  2.  rema- 
net  r-f  &  hoc  addo  ad  4.  prius  feruatuni 
&  fiet  fiet  5^-  eric  igitur  planum  in  f.  akius 
planoin  h.  &  videopapirum  exiftentem  in 
k.  Sc  ponamus  quod  fit  akitudinis  brachij  r . 
detrahoakitndinem  inftrumenti  eft  qua?  2. 
ab  1»  non  poflum  ideoaddo.  r.  ad  j-f-  piius 
leruatum  fit  6~  detraho  2.  akitudinem  iri- 
ftrumenti.remanet  4-f  dico  igicurquod  pk- 
num  in  f.  eft.  akius  plano  in  k.  brachiorum 
4^  &  quod  ab  f.  in  h.  defcendit  brachia 
5  4"  ^d  ab  h.  in  k.  afcendit  brachium  r. 

Poft  ha?c  autem  procedendo  ex  k..  verfus 
h.g  f.  librabis  fecundum  inftrumenti  ahi- 
tudinem,  Sc  hoc  quia  minimadeclinatio  in- 
fhumenti  ab  arqualitate  a^quidiftantiae,  dat 
difterentiam  duorum  brachiorUm  plus  auc 
minus  akitudinis.  Poftquam  ver6  cogno- 
ueris  in  plano  loca  deducenda;  aqua:  &  eo- 
rum  altitudinem ,  fi  velisfcire  vter  locorum 
altior  fit  vkra  mohcem,  aut  citra  montenj 


&  qnanto  ,  umcincipe  a  fummitate  mon- 
tis  a  librando  verfus  b.  c.  d.  e.  modo  pra> 
didto  &  dicamus  quod  a.  fic  akius  quam  c. 
quod  eftin  plano  brachia  87.deinde  accipies 
ab  a.  Iibrando  verfus  K.  f.  g.  h.  donec  perue- 
nerit  adplanum  h.&c  dicamus  quod  a.fital- 
tius  brachia^j.quam  h.  detrahe  65.  ex  87. 
remanent  24<dicemus  igiturquod  planumh. 
eft  ak.iusquam  fit  planume.24.  brachiorurn. 

His  cognitis  debes  fcire  quod  ad  dedu- 
cendam  aquam,  vt  docet  Leo  Baptifta'  Al- 
bertus  requiritur  proomni  milliari  vt  locus 
ad  quem  deducitur  aqua  fit  decliuior  10.  di- 
gitis,  &func-f  vnius  paftus,  nam  paftiis  co- 
tinet  80.  digitos  fed  ad  maiorem  fecurita- 
tem,  dico  quod  locus  ad  quem  aqua  debet 
dcferri  debcteire^-paifuspromilliari  decliuiot 
loco  aquo  educitur,  fi  igitur  fit  deducenda 
per  milliaria  20.  oportebit  quod  Jocus  a  quo 
educitur  fit  akior  5.  paffibus  fakcm  quara 
locus  ad  quem  educitur.Oportet  autem  poft 
haec  ineducenda  aqua  confiderare  tria  :  pri- 
mum  nequamuislocus  adquem  deduci  de- 
bec  fic  longe  inferior  loco  a  quo  habec  edu- 
ci  quod  ioca  intermedia  poiTcnc  efte  tam  al- 
ta  &  tam  protendi  quod  labor  fuperaret 
omnem  vtiliracem.  Secundum  quod  licec 
per  folTam  vaide  cauatam  aqua  polTet  dedii- 
ci ,  an  poftmodum  dedudta  poffit  habere 
exitum  aliter  nec  foret  vfibus  apta  &  pu- 
trefceret.  Tertium  quod  non  debet  deduci 
aqua  per  folum  praecise  reftum  nec  fundum 
torrentis  debet  elFe  faiStum  zquale  j  fed  ali- 
qualiter  modo  leniter  fe  attollens ,  modo 
humilius ,  nam  iic  aquavelocius  fluit  cum 
minorecaducitate  reliqua  fuper  notadones 
Vitruuij  dicta  funt. 

Ex  hoc  fequitur  quod  ftante  folo  plano  ex: 
contrariis  locis  in  contraria  poterit  deduci 
aqua  maxime  per  a.vel  ^.milliaria  patetquia 
poterit  in  fine  cauari  fofla  per  cubitum  1  .aut 
2.  plus  quam  inprincipio,  vndekbella  alo- 
co  ductus  aqux  defcendet    aqua  fluer. 

Vkimb  aduertendum  qu6d  propter  terrx 
rotunditatem  ciim  fpacium  elongatur  ,  re- 
quiritur  longemaiordepreffio  ab  aquidiftan- 
te  ita  quod  poteft  attingere  ad~totiusdi- 
ftantia:  error  in  libratione  qnartx  partis 
cerrae  vbi  fieret  in  vna  operatione. 

Et  poft  haec  conuenit,  vt  doceam  menfu-^ 
rare  planitiem  montis  quia  in  mukis  locis 
vfus  eft  vt  non  fuperficies  montis  menfuretur, 
fed  planum  tum  quia  fuperficies  magrta  ex 
parte  eft  inutilis  tum  quia  mons  crefcit  & 
decrefcit,&  eft  res  aduentitia  tum  quia  mon- 
tes  nonfbnt  fertiles,  ponamus  igitur  vt  ve- 
limus  menfurare  montem  h,  g,  f,  fc,a,  b,  c, 
d,  e,  fecundum  lineam  e,  h,  id  eft  fcire  ' 
quantum  eft  e,  h,  fundamentum  montis 
imus  :  fic  facies  ;  habeas  nouempedam  fiue 
gmcatam  r2.  braehiorum  vt  vides  ex  ii- 
gno  non  fiexibili  &  in  capite  vno  fjge  pa- 
lum  ortogonaliter  vt  poffit  plantari  &  ki 
capite  alio  fufpende  perpendiculum  Sc  ia 
medio  trigonum,vt  vides  a-quilaterum.cum 
bafi  diuifa  per  medium  cum  linea  re<Sciffim* 
Sc  fn  capite  trigoni  fitfufpenfum  aliud  per- 
pendiculum  ,  ita  quod  cum   cadit  fuper 
diuifionem  bafis  trigoni  tunc  inftrumen- 
tum  eft  ajquidiftans  vero  plano  montis 
tiinc  igitiuc  %e  giucatam  cum  palo  grati» 
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rxcmpli  in  A  ua  quod  perpendiculum  me~ 
dium  cadat  lujxrr  medium  tngoni  Sc  dices. 
1.  deindr  c.Milidcia  vbi  in  dirc&o  eft  per- 
pcndiculum  cxtreiuum  quod  eft  B  &  ibi  hge 
palum  giucatae  Sc  diccs  1.  dcindc  conlidera 


Corda  ArcUs 


vbiperpcndiculumB  caditin  dire<5h>&  ibi 
figcs  palum  giucatc.  Sc  dices  f.  &  ita  facies 
doncc  peruenias  ad  pun&um  H  numerando 
no.icmpedas  &  poft  tcuerteris  ad  A  fum- 
mitaiem  mentis  &  n  umerabis  plantando 
giucatam  verlus  punttu  deinde  aggrcgabis 
diclas  mcniuras  &  uota  quod  (cmper  me- 
lius  &c  pra*cifiu$  meuluratur  mons  defceiv 
icndo  quam  tfccndcndo      ita  poteris  in 


oieilupciiot  mor.tis  mcnluratui  cum  giuca- 
uiimpiiciablquc  alto  artiHcioilcuc  alix  pla- 
nickt. 

Plto  menfura  autem  portionis  circuli  pri- 
moanimaducrtchanc  tabulam. 
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In  hac  tabula  tota  diameter  fupponitut 
longitudinis  60.  graduum  cjuare  fuppofita 
proportione  circumferentia:  circuli  ad  dia- 
metrum  vt  22.  ad  7.  erit  dimidium  circum- 
ferentia:  circu!i  gra.  94. m.  15.  fec.45.  &c  eft 
fatis  pracifa  haec  operatio  dato  quod  vera 
proportio  circumferentia:  circuli-ad  diame*- 
trumfit  quafi.245.  ad^S. 

Etin  hac  tabula  difpofuimus  cordas  pec 
giadus  vfque  ad  49.  deinde  pcr  dirnidios 
gradus  vfque  ad  56.  &  ita  diminuendo  vt 
apprehendatur  difterentia  in  arcu  non,  muk 
um  excedens  vt  ui  cxemplo. 

L  ik  Sic 


24    Liber  Vnicus.  Cap.  LXIII. 


Sit  pottio  A.  B.  C.  meufuranda  &  fit 
A.  C.re&a  giucace  200.  volofcire  quanta 
fitarea  A  .B.  C.  capio  pun&um  D.medium 
mter  A.  &  C  eritque  D.  A.ioo.  &  fimili- 
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ter  D.C.deindeper  gnomonem  menfurabo 
lineam  perpendicularem  D-B.  que  fit  70. 
tunc  his  habicis  multiplica  100.  in  fe  &  eft 
D-A.  fit  ioooo.diuide  per  70.ideft  per  D.B. 
cxit  141  -f  &  tanta  sric  F.  D.  complemen- 
tum  diametri  circuli  A.BC  vbi  copjplere- 
tur  addeigicur  D.B-  quae  eft  7o.adD.F.quae 
eft  142.-7-  fiet  diameter  B.F.tota  m  7  & 
femcdiameter  E.B.  106  \  qUare  detrahendo 
7o.D.B.ex  106  -7-E.B.remanebkE.D.  36. 
-7  habes  igitur  quancitatem  linearum  F.  B. 
B.D.D.E.B.CD.A.cVD.C. 

Deinde  quia  F.  B  in  tabula  praecedente 
fupponitur6o.&  hic  ponitur  21 2-7 dicper 
regula  j.fi  2,1  27-fiet  tfo.quidfiet  2oo.quod 
eft  A.Cmukiplica  200. in  6o.fit  nooo.di- 
uideper  2  1 2  -7exitgra.56.rh.  22.fec-3  j.& 
canta  erit  A.C.intabula  qua^re  igiturarcum 
correfpondentem  cordsetah  6c  inuenio  pri- 
mopro  gra.56.  m.  20.cordse  gra.  73.111.1  2. 
fec.  19.  deinde  pro  2.  m.  accipio-^  differen- 
tie  ficuc  z.eft  ~  de  26.  rh.quod  eft  differen- 
tia  proxima  Sc  eric^-  differentiae m.^.fec.^  2. 
deinde  pro  3  ^.fee.  capio^-  &  ^  de  m.^.fec. 
5  2.  quia  3  3.  fec.  funt -7  &  57 de  2.m.  quo- 
ruui  differentia  fuitrh.  5.  fec. 
igicur  accipies  talem  parcem  gra.  m.  fec. 
Jharum  5.  m.  5  2.  fec.qualiseft  73  12 
3  3.  (ec.de  2.  m.  Sc  eftm.  1.  5 
fec.  37.  iunge  omnia  fimul  1 
fiec  arcus  A.B.  C.  gra.  7  3.  m. 
1 9.  fec.  48.  huius  fempec  ca-  - 
pe  dimidium-Sc  etic  gra.  3 c»  =  73  19.48. 
m.  39-fec.  54. 

Deinde  dic  iterum  perregulam  3.6  60. 
fic  2 1 2  ~  quid  fiet  gra.  36".  m.  39.  fec.  54. 
multipiica  gr.  35.  m.  39.  fec  $4.  per 
2 1 2 .  -~  hoc  modo  multiplica  212-7-  Pei' 
7.  fic  i49q.mulcipiica  i49©.per  gta.  36.  m. 
39.  fec.  54.  6V  fiunt  gra.  5 3640.01.  58110. 
fec.  80460.  qua;  reduc  ad  gia.  m.fec.  fiunc 
gra.  54630.  m.  51.  hocprimo  diuide  per  7. 
quia  mulciplicafti  per  7.  exibunt  gra.  7804. 


19 

28 

5> 


m.  24.  fcc.  26.  hoc  diuide  per  60.  exibunt 
giucate  1  30.  m.  4.  fec.  24.  quas  teauces  ad 
guicatastb.  vnz.  pun£ta  athomos  fciendo 
quod  vc  vides  5.  m.  func  1.  ib.  pixciie 
&  2  y.  fecfunc  1.  vnz.  precife  ent  igitur  vt 
5  m.  ife.  1  vnz.  opuntt.  o  atho.  o 
1  rh.  .fb.  o  vnz.  x  punct.  4.  atho.  9-^- 
25  fec.  ife.  o  vnz.  1  •  punct-  o  atho.  o 
5  fec.  ft.  o  vnz.  o  purft.  2.atho.  4  4- 
1  fec.  fc.  o.  vnz.  o  punet  atho.  5-^- 
atcus  A-  B-  fit  giucate  130.     .  o  vhz.  10. 
puncli  6-athomi  9.  &  E.B.  eft  giucate  106. 
tb.  5.vnz.i-puncti  8-achcAhi  7.  &  E  D-  giu- 
cate  36.}^.  5.  vnz.  i.punctiS-  achomi  7.&C 
A.  D.  giucate  100.  multiplica  igitur  vt  vi- 
des  E.  B.  in  A.  B.&  fiunt  vt  vides  per  capi- 
tulum  fuum.-fimilicer  mulciplica  E.D.in.A. 
D.&  ficvtvides  :detrahe  hanc  mukiplica- 

giuca.  ife.  vnz.  puncT:.  atho. 
A.  B.    130.    o    10    6  9 
E.  A.    106  5187 


tabulae  pedes  yiiz.  pun£t.  athomi. 
13780.  |  650  I1190  |  1726]  1904 
A.  D.     IOO     o     o     o  o 

E.D.  36    5    1    8  7  

3600  |  500  |  100  |  800  |  700 
10180  1  150  1  1090  |  926  |  1204 
20I97  1 85    1  100  \  4 

10200  |  247 |i  175  1  1026 

711  6 
tionem  ex  altera  &  fit  rei)dtiurn  rabuk 
101 8o.pedes  lyo.  vnz.  1090.  puncli  926. 
atfiomi  1 204.  quate  reducendo  per  diuifio- 
nem  i2.fiunt  tabu!a:io20o.  pedes^.  vnz. 
1 1.  pun6ta  6.  athomi  4.  &'canca  eftarea  A. 
B.  C.  porcionis  circuli.quod  fi  portio  fic  ma- 
ior  femicircuio  inuenias  refiduum  per  mo- 
dum  di<5lum  eV  tale  refiduum  detrahc  ab 
area  totius  circuli  cognita  per  diametrum 
ex  praecedentibus  regulis  &  refiduum  erit 
portio  arese  maioris  lcmicirculo  quffifits  vt 
pioponebacur. 

Ec  nota  quod  grimaldenus  Sc  alij  ponunt 
regulas  menfurandi  tales  areas  facihter  fed 
error  fuus  attingit  ad  70.  pro  100.  vtpatec 
experienti  per  hunc  modum  qui  eft  certus 
pra:cifus  &  demonftratius  in  portione  cuius 
corda  eft  i.gra. 

Cum  vohieris  trigono  circulum  quam  4? 
maximum  potes  infcibere  diuide  aream  tri- 
goni  propofiti  per  dimidium  aggregatilateru 
quodexit  eft  femediameter.  exemplum  fit 
trigonus  cuius  vnum  latus  fit  13.  alterum 
1 4.  reliquum  15..  tunctu  fcis  iungendodi- 
midiando  detrahendo  quodarea  ex  multipii- 
catione  prouenit  ^.^o^^.que  eft  84-vtdixi 
fuperius  aggregatum  laterum  trigoniefi,  42. 
cuius  dimidium  eft  21.  diuidc  84.  per  21. 
exit  4.  femidiameter  maximi  circuli  infcri- 
ptibilistali  circulo  ita  quod  circulus  tanget 
omnialacera  circuli  &  non  ffcabic  diamecer 
igitur  eric  8. 

Cum  volueris  alicui  crigono  duos  maxi- 
mos  asquales  circulos  infcribere  ita  quod 
non  fecent  fe  inuicem  fed  fe  tangant  &  tan- 
gant  etiam  duo  latera  trianguli  non  fecaneia 
quemlibeE  corum  :t«nc  habcbi*  aream  tri- 

goni 


! 
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goni  prrdiiita  &  katcrum  vcnicntcm  a  ma- 
lore  angulo  fupec  latus  maius  &  hoe  vt  f.u- 
pra  dixi  dundcndo  arcam  pcr  dimidium  L- 
rciu  mtiorii  quo  katcto  inuento  diuide 
aream  rrigoni  pcr  dimidium  laterum  iun- 
cfcorum  cum  kaccto  5c  exiens  cft  femidia- 
roetercirculoruin  ,  cxemplum  intrigono  fu- 
rrn«fcirea  ruit  84.  hanc  diuido  P  7-f-  di- 
midium  lateris  maioris  exit  1 1  ~  katetus 
iunge  igitur  dimidium  latccum  quod  fuic 
t  i.cum  kateto  qui  eft  u  yfu  32  -fdiuide 
arcam  tiigoni  qu»  eft  84.per  3  i~-  aggrega- 
mm  cx  kateto  &  dimidioaggregati  latcrurn 
rxir  1  777  &c  tanta  erit  femidiamcter  vtriuf- 
quc  circuli  infcriptibilis. 
f0  Cum  volucris  in  trigono  maximum  fe- 
micirculuminfcribcrc  ita  quod  diameter  ca- 
dat  ftiper  vnum  latus  &  circumfcrentia 
cangat  rcliqua  lateratunc  aggregaduo  latera 
qux  vis  vt  tangat  circumfcrentia  citculi  Sc 
•ggregati  eape  dimidium  &c  per  hoc  dimi- 
diumdiuidc  arcam  trigoni  quod  exit  eft  fe- 
inidiamctcr  circuliexemplu  voloin  ttigono 
fuperiore  infciibcrc  fcmicirculum  ita  quod 
diametct  cadat  luper  latus  quod  eft  14.UMC 
iungc  1  j.  &  l  J.  rcliqua Iaceta  fiunt  2  S.  cape 
dimidium  .V  cft  14.  diuide  84.  aream  crigoni 
P  1 4.  exu.6.  &  hxc  erii  fcmidiamccet  lemi- 
ciraili  mtxirm  inlcriptibilis  cuius  diametct 
fit  pars  larerii  14.  ttem  volo  vt  lit  pars  late- 
nt  de  if. iuneo  rchqua  &  funt  14.  &  13» 
hunt  t"*  capio  uiiniaium  qncxi  ctr  11,.— diuulo 

mctcr  cmicirculi  qurilti  0c  ita  in  omnibus 
ttunguhs  potcl  maximum  in  (cribere  femi- 
circulum  a  quacumque  parte  volucris. 
J 1  Cum  volueris  iu  aliquo  circulo  dcfcribe- 
re  quinque  circulos  maximos  8c  acjualcs  fic 
ftcics  ui  lci»  cjuodproportiodiametri  ad  la- 
tus  pcntagoniclt  vcluti  10.  ad  x  '—  m. 

ijt.78 1  \  p  )iiamur.:g!t;urquod  diamcter  cic 
culi  itt 4-c'ic  igitur  per  regulam  j.fi  io.pro- 
ducit  fc.  V.6x  f  m.  Ri.  7 8 1  -j-  quid  produ- 
cct  ^multipHca^.inpridictani  Ri.V.  1000. 
rnm.  100000.  diuide  per  10.  exitRi.V.  10. 
nv  m.iv  '<  tantum  eritlacus  pcntagoui  vc 
patct  e»  rcgula  15.  44-  capituli  lubita  igi- 
tur  propottinnc  diamctri  adlatus  pcntago- 
ui  vduti  4  ad  k  V.  Ith  rn.Ri.  io>  fcquitur 
ouod  nroportto  ou.Ur.iti  diamctri  ad  qua- 
diatum  latcris  pentagoni  cft  vcluci  16.  ad 
jc.  m.  |t.  ao.  imagiuarc  igitur  alium  cir- 
cuium  tranfeuntem  pcr  omniaquinque  cen* 
traparuorum  inlcribendorum  cuius  diame- 
tci  cU  quacrcnda  1W  modo  pone  quoddia- 
mctrr  vnius  citculi  parui  ex  iliis  quinquein- 
fcibendis  fit  1.  co.  &  hoc  eft  Iatus  pcnta- 
goru  infcnptibilis  circulo  tranfeunti  per 
ccnrra  quadtatum  igitur  cft  1.  co.  dic  crgo 
fi  10.  m.  R*.  10.  fit  iri.quid  fiet  i.ce.  mul- 
tiplica  i£.in  1  .ce.dtuid'.*  pcr  10.rn.Ri.2a.hoC 
mododuc  it>.  ce.  in  recifum  quodeft  10. 
p.  &t.  10.  riunt  1 60.  ce.  p.  Ri.  5 1  zo.  ce.  ce. 
diuide  per  80.  produdtuin  rccift*  exeunt  2. 
p.  it.-f  ce.  c.  Sr  hoccft  quadutum  diametri 
circali  tranfcuntis  pcr  omnia  ccntra  paruo- 
rum  circulorum  &  quia  ha?c  diameter  ad- 
dita  diamctro  quoi  cft  1.  co.  parui  circuii 
cquatur  4.  diamctro  totali  igitur  diameter 
cuculi  mcdij  cft  4.  m,  1 ,  cc  &c  quadratum 
Tom.  IV. 


corporum.  1x5 

ei  v  cft  icT.  p.  i.ce.  m.  8.  co.  $c  hoceft  sequa 
lei.cep.      —  ce.  ce.  quare  i.  ce.  p.  i^. 

ee.  c"e.  p.  8-  co.  aequatur  io',  reduc  ad  i. 
ce.  fiet  i.  ce.  p.  co.  40.  m.  co.  1 280. 
scqualia  80.1x1.^.51  2  0.fequere  xquationeiTi 
per  capitulum  quinquagefimuiTi  primum 
diuide  res  habebis  io.  rn.^i.  520.  multiplica 
in  fe  fit  720.  m.  r^.j  1 2000.  adde  numerurri 
fient  8oo.rn.R:.5  1 2000.  m.^  5 1  20.  ab  hoc 
aufer  dimidium  radicum  quodeft  lo.m.^. 
320.eritlcgitudo  diametri  circuli  quarfiti  ijt* 
itj.L.V.Soo.m.Ri.  512000.  m.  yt.  5120.  mi 
V.  20.  m.  ^i.  J2c.  Ec  eft  fenfus  accipei^i 
51  2000.  &  1  20.&  eas  detrahe  ex  800 
&  refidui  accipe  Ri.  aquadctrahe  io.&c  ei 
adde  Rt.V.  refiduiF/.  V.  eft  diameter  qua»- 
fita.  - 

Cum  voluens  inuentre  diametritm  cir-  $% 
culorum  7.  infcribeudorum  in  circulo  ita 
quod  6.  cadatit  in  circuitu  &  vnus  iti  medib 
diuide  diamecrum  per  5.  &c  habebis  quod 
quxris  exemplum  fic  diameter  circuli  4.di- 
uide  4.  perj.exit  i^-fiigitur  infcxipferis 
circulos  paruos  iuxta  circonferenciam  cir- 
culi  magai  fecundttm  quantitatem  1  -~  fa- 
eies  6.  circulos  paruos  fe  contangenres  squa-4 
les  &  in  medio  relinquetur  fpatium  pro  vno 
ciiculo  aEqurdi  illis  cSi  ita  eiunt  -f.  Sc  cticicut 
faccre  uaxam  3  fimilicudine.  ^&u- 

Cum  volucris  fcire  quanta  fic  diametef 
circuiorum  4.  infcnbendorum  vni  circulo 
diuidefemper  diaroetrum  civculi  magni  per 
1.  p.  fz.  2.&  quodexic  eJt  qnarttitas  exem- 
plum  tic  circulos  cuius  diamecer  eft  6.  volo 
intra  ipfum  4.  circulos  maximos  infcribere 
t<  :cqiiales  diuide  6.  per  1,  p,  Ri.  2.  exit  fy. 
72.  m.  6.  Sc  tauca  eft  diameter;  cuiuilibet 
circuli  infct  ibendii 

Cum  volueris  fcire  diarnetrum  circulo-  54 
rumtriummaximorum  infcribendorum  ali- 
cui  circolo  8c  xqualium  diuide  diametmm 
circuli  propofiti  (emper  per  1.  p.  rj.  i  -f  -  & 
quod  exic  oft  diameter  circulorum  infcii* 
bendorum  exemplum  fit  circulus  cuiufdta- 
meter  fito.  volo  fcire  quanta  erit  diametet 
trium  circulorum  arqualiUm  infcribendorum 
diuide  6.  per  1 .  p.  Ri.  1  -f  exitRi.  432.  m, 
1 8.  &  tanca  cft  diameter  qusefita*. 
In  tiigono  duorum  scqualium  laterum  non 
polfunc  infcribi  tres  circuli  sequales  fe  tan- 
gentes  ideo  non  curo.FiaterLucas  perla  co- 
oftendit  fed  illi  quifunt*fuper  bafim  nbn  fe 
tangunc  ideo  non  eft  propria  infcriptio  talia 
autem  qua:  caciunt  excra  normam  funt  in- 
Hnica  5c  de  talibus  fufricic  oftendere  quod 
fiunt  per  algebra  ficut  oftendimus  fupetiuS 
de  duobus  circulis  crigono  infcribendis  ve- 
rum  oportec  variare  figuram  Sc  trahere  fem- 
per  lineas  a  centris  circulorum  ad  bafes  tri- 
goni  peEpendiculares  &  continuare  eentra 
circulorum  inuicem  &  cercio  facere  pofitio- 
nem  de  diametro  vel  femidiametrcJ  &  haee 
tria  ptecepta  furit  communia  in  omnibus  fe- 
re  talibus  infcriptionibuS  infcribere  autem 
tres  circulos  cequales  trigono  sequilatero 
per  feclarum  eft  nam  duo  infcribuntUE 
per  prarcedentia  quibus  tertius  etiam  ne- 
celfario  eft  aequalis  quia  trigonus  eft  sequi- 
laterus  ideo  regula  de  duobus  in  ho'c  eafii 
feruit  eciam  cribjs, 
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5<>     In  aequilatero  trigono  fi  quadratum  li- 
beat  maximum  inicribere  non  eft  dubium 
quod  latus  vnum  quadrati  neceflario  erit 
pars  lateris  trigoni  quadra  igitur  Jatus  uigo- 
ni  &  produdtum  femper  multiplica  per  1 2- 
huius  J§i.  capies  Sc  ab  eafubtrahes  triplum 
vnius  lateris  trigoni  refiduum  eft  latus  qua- 
drati    exemplum   fic  trigonus  aequilaterus 
cuius  quodiibet  laterumlic  10.  volo  infcri- 
bere  quadratumin ipfo  mnhiplica  igitur  10. 
in  fe  fic  100.  multiplica  100.  per  n.  fit 
1 200.  huius  accipe      quse  eft       1  200. 
deinde  tripla  10.  fit  50.  detrahe  30.  a 
12,00.  fit  fy.  1 200.  m.  30.  &  tantum  eric 
latus  quadrati  infcriptibilis. 
5  7     Sit  trigonus  A.  B.  C.  cuius  volo  manente 
area  eademelongare  vnum  latusputa  A.B- 
item  volo  fcire  manente  eadem  area  quod 
nam  Iatus  poflit  magis  elongari  &fit  A.B.6. 
A.  C.  5.  B.  C.  7.  pro  primo  qua?ras  primo 
katetum  C.  D.  venientem  ad  lacus  A.  B. 
quod  vis  elongare  hunc  habebis,  vt  faspe 
dixi  hoc  modo  tu  fcis  quod  area  trigoni  eft 
216'.  hanc  diuide  per  dimidium  ab 
quod  eft  j.exit       24.  &  tantus  eft  kate- 
tus  C.D.huius  quadratum  fubtrahe  ex  qua- 
drato  A.  C.  quod  eft  25.  habebis  quadra- 
tum  A.  D.  1.  igitur  A.  D.  fy.  eft  etiam  i. 
igitur  D.  B.  eric  5.  cape  igicur  dimidium 
bafis  A.B.&  eft  3.  detrahe  ex  5.  remanec  2. 
&  eft  D.  E.  differentia  videlicet  leci  kateti 
a  medio  bafis  dico  igitur  quod  quadrando 
hanc  differemiam  &  katetum  id  eft  katetus 
eft  y..  24.  quadrafit  24.  quadra  diffcren- 
tiam  quas  eft  2.  fic  4.  adde  24.  6c  4. 
fiunt  28.  &  ij*.  28.  eft  linea  defcendensab 
angulo  C.  diuides  A.  B.  per  aequalia  &  hare 
duplanda  &  fiec  ^.112.  &  A.  B.  poteft 
elongariad  plus  vfque  ad  fy.  1  i2.itaquod 
manentibus  A.  C.  $.  6V  G  B.  7.  elongata 
A-  B.  vt  fit  fy.  1  '1.2.  manebit  eadem  are? 
trigoni  videlicec^.  216.  cum  eifdem  ipjtttf 
lateribus  7.  &  5.  mutata  bafi  vel  v:  fic  6. 
vel  ^i.  1  r  2.  manec  eadem  area  i  'em  facies 
in  reliquis  nam  diuifa  area  per  dimidium  7. 
vel  5.  habebis  katetum  quc  quadrato  &de- 
tra&o  a  lacere  contermino  habebis  refiduum 
cuius  ^i.eft  pars  interiacens  Iatus  &  katetum 
qua  detracta  a  dimidio  habebis  differentiatn 
quadrandam  &  "addendam  kateto  Sc  1  to- 
tum  hoc  erit  duplandum  &^i.huius  duplati 
eft  maxima  longitudo  lateris  exteiibilis  id  eft 
bafisitaquod  manentibus  alijs  lateribus  & 


permutata  bafi  nihilominus  manebit  eadam 
area  &  ita.  cognico  de  fingulolaterequan- 
tum  poUit  extendi  cognxi!ces  iajps  quod 


magis  ex  ipfis  excendi  poflit  circa  quod  no- 
ta  quod  quxlibet  duo  latera  trigoni  cum 
area  non  petmutata  porlunt  habere  duasr 
bafes  vnam  paruamqua?  fabcenditur  ab  an- 
guloacuco&  vnam  quaefubctnditurobcufo 

6  ita  fi  angulus  fit  obtufus  bafis  poteft  ab- 
breuiari  fi  acutus  poteft  elongari  non  tamen 
poteft  elongari  neque  plus  neque  minus  da- 
to  termino  J  nec  abbreuiari  &  hoc  eft  vt  fic 
exemplumfilateratrigoni  fint  5.&  y.&c  area 
fy.i  1  (J.ipfa  poteft  habere  duas  bafes  vnaquae 
eft  6.  &  fubtendicur  angulo  acuto  alianv 
qua:  eft  3^.  1 1 2.  &  fubtenditur  angulo  cb- 
tufo  &  manebit  area  cadem  :  non  poteft  ta- 
men  bafis  efTe  maior  neque  minor  y..  112. 
nifi  fit  6.  nec  maior  aut  minor  6.  nifi  fit^.. 
1 1 2.  ita  quod  quaelibet  duo  lacera  fibi  cum 
area  Hmitant  duas  bafes  vnam  paruam  &c 
aheram  magnam  ambas  cercas  &  ideo  li 
proponamus  latera  cum  bafi  maioreeadem  . 
ratione  inueniemus  minorem  bafem  exem- 
plum  fit  C.B.7.C.A.  5.B.A.j^.  112.  que- 

ro  kacetum  hoc  modo  diuido  aream  qu^ 
eft  i\6.  per  dimidium  B.  A.  quod 
eft      z8.  exit  &  hic  eft  katetus 

quadro  eu  fit  7~-decraho*ex  quadratoC.A. 
quod  eft  2  5,  quia  eftC. A.  minus  C.B.  &  fy. 

7  ert  minor  radice  28.  detrahendo  igicur 
7y-  cuius  radix  eft  D.A.  hanc  detraho  ex  fy, 
28.  quod  eft  medietas  remanet  C.  D. 
28.  m.  ^..17-^-  hanc  duco  in  fe  fit  1  -jr*a^~ 
doquadrato  C.  D.  quod  fuit77-fiet  qua- 
dratum  C.  9.  praecife  igitur  C.  E.  eft  %l.  9. 
idcft  ^.dupla  3.fic  6.  Hc  tanta  poceft  eftec 
A.  B.  quasfuppofica fuit  fy.  1 1  2.  igitnr  vides 
qualiter  ex  maiore  inuenimus  minorem  & 
econtra  &c  vna  femper  refilic  in  alteram  vc 
igitut  fcias  caufam  intelligere  oportet  quod 
quantum  angulus  fuperior  puta  C.  ex  quo 
deducuntur  perpendicularis  &  linea  diuidens 
bafimeftohtufus  femper  linea  diuidens  ba- 
fimeftminor  medietate  bafis  Sctuncbafis 
poteft  minui  &  fi  talis  angulus  fit  acutus 
fempertalislinea  diuidens  bafim  eft  maior 
medietate  bafis  &  tunc  bafis  poteft  augeri 
quia  terminus  vnius  bafis  eft  femper  duplum  "* 
linea?  ypothemife  diuidentis  bafim  vt  in 
exemplo  cum  bafis  eft^..  1 12.  ypochemifa 
necefTarioeft  3.  videlicet  dimidium  6.  alte- 
riusbafisfit  6.  ypothemifa  neceflario  eft 

28.  dimidium  videlicet  ^t.  1 1  i.  quas  eft  ba- 
fis  maior  ita  aueta  bafi  minuicur  ypothe 
mifa  &  econtra  ita  quod  func  mutuo  pro- 
porcionales.  g 

Ec  fi  voluerimus  ia  quolibet  'trigono  * 
etiam  inaequalium  laterum  quadratum  con- 
ftituere  maximum  fuper  quodlibet  latus  fcias 
quod  iftud  non  poteft  fieri  in  trigono  haben- 
te  angulum  obtufum  nifi  fuper  latus  oppo- 
fitum  angulo  obtufo  aliter  tale  quadratum 
non  contanget  omnia  latera  in  ortogonio 
autem  fiet  fuper  latera  continentia  reGlum 
&  eciam  fuper  latus  oppofitum  rec^o  angu- 
loin  habenteautem  anguIos"acutos  fiet  fu- 
per  omne  Iatus  :  6c  ita  in  trigono  habente 
tres  angulos  acuios  tria  quadrata  pote- 
rupc  iufcribi  in  habente  autem  angulurn 
redum  tantum  duo  quia  ambo  iila  quas 
funt  fuper  Jatera  redum  convinentia  funt 
?num  &  idem  in  habente  autem  angu- 
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lum  vnum  obtuium  Cantum  vnum  quadta- 
tum  potetit  inlcribi  lu  igituc  trigonus 
quia  tcrminus  v nius bafis  eft  (emper  dupljm 
a  b  c  cu  us  latus  a  b  15.  &  a  c  ij. 
Sc  b  c  14.  conftat  quod  polTtim  fupet 
quod  volo  latus  couftruere  quadratum  & 
fit  fupcrlatut  B.C.maximum  quadratumin- 
lcupcum.  d  c  f  g.  ita  quod  tangat  late- 
n  K  producatur  a  h  perpendicuiaris  quac 


erir  1  j.  quia  area  trigoni  eft  84.  cV  c  b  i  4. 
quarc  d.uifo  84-  per  7.  exit  1 1.  hoc  ftante 
utur  d  c  1  co.  Quarc  crit  d  e  f  g  * 
Ducia  1  co  in  fe:  6:  quia  c  b  eft  14. 
{kde  1  co.  crunt  refidua  c  d  &  c  b  14. 
ro»  1  co.  Quarc  multiplica  dimidium  eius 
quod  cft  7.  m.  --  co.  in  1  co.  &  cft  altitu- 
do  fient  duo  trigoni  c  dg&bef/co. 
m.~  cc,  cui  aJJc  quadratum  d  c  f  g  quod 
fjit  I  cc.  fict  tora  Uipcrficies  g  f  c  b-f-ce. 
p.  7  co.  Hanc  dctraiic  ex  84.  area  trigoni 
a  b  c  habebis  aream  trigoni  a  g  f  84. 
rh.  —  ce.  h*i.  f  co.  Hanc  diuide  per  dimi- 
dium  bahs  g  f  quod  ert  ~  co.  exibit  a  k 


hoc  eft 


«4 


m. 


cem.7  co. 


quiaa  K  eft  1  2 


Tco. 

m.  1  co.  &  a  h  11.  igituc  11.  m.  1  co. 
xquantur  illi  fra&ioni  multiplica  omnia 
per  -j-co.  habebis  6  co.  ra.  y  ce.  xqualia 
84.TCC.  m.-^-ce.  m.  7  co.  igitur  xquan- 
do  ha  84.  xqualia  1 }  co.  quare  res  val- 
kt^Tj  -V  canti  cft  d  ej  &  fimiliter  h  k 
qvare  a  k  erit  j  )T.  Si  autcm  vis  fcire  f  b. 
eb.  cg  cd.  tu  fcis  quod  ttigoni  a  b  h  &c 


plica  igitur  f  c  in 


f  b  c"Ut  n 

•  b  &  hct  9(,|!  diuide  pcr  a  h  qux  fuit  1  z. 
cxit  f  b  8  ',j  qua  habita  habcs  f  a  &  tcli- 


Capvt  LXIV. 

De  Menfura  corporum. 

T  M  capituto  hoc  primo  declarabimus  !i- 
i  nat  cotpoi  uin  &  carum  differentias.  Se- 
coaib  lupctficicm  corporum  regularium 
tpla  extciijs  ainbiencem.  Tecrio  fuperfi- 
cicm  corporuni  xqualium  non  tamen  re- 
gularium.  Qtttito  quantitatem  6.  corporum 
tcgulanum.  Quinto  quantitatem  reliquoru 
coiporum  xqualium  non  tamen  rcgula- 
rium,  Sexto  ,  corporum  irrcgularium  ma- 
gnitudinem  ,  nam  fupcrficies  exterior  nul- 
lo  potcft  nifi  accidentalitcr  ac  incertc  inge- 
nio  menlurari  nili  ex  planis  tota  conftet 
fopcrfjcicbiu, 


Porro  corpora  regutaria  <?.  funt:  Iphav 
t&t  cetracedron ,  cubus  ,  o&ocedron,  yco- 
cedron  ,  duodecedron  ;  horum  formam  ex 
plano  conltituere  docuimus  iu  libro  de  re- 
rum  vaiiccate.^qualia;  corpora  noli  regula- 
ria  lunt ,  laterculus ,  romboides ,  columna 
pyramis  rotunda  Sc  angularis,  corpus  ferra* 
rile,  ac  denique  omne  Corpus  quod  exce- 
pcis  bafibus  omnes  fuperficies,  atit  habefi 
paralclogtamnias,  auc  crigonas,  aut  rocun- 
d.is.  mii$ 

Ec  noca  qtiod  ficut  quadfacum  efl:  men- 
fura  omnium  fuperficicrum  ,  ica  cubus  ett 
menfuraomninm  corporum. 

Sunt  autem  linex  quarum  Sc  cognitio 
habenda  eft  quinque  ,  &  nomine  diuerfi* 
ficantur  ac  natuii.  Prima  eft  lams  ,  fe- 
cunda  diagonalis  ,  tertia  diamecet  ,  quarta 
icatecus,  qumta  dicicur  altiudo. 

Eftautem  latus  in  cubo,  exempli  ^i-atiaj  * 
ab  angulo  ad  angulum  linea  produtta  dna- 
rum  fuperficierum  communis  tcrmirrus 
funt  auccm  n.  latera  in  cubo  j  &  fimi- 
liter  in  laterculo,  &C  romboide.  Nouerri 
autem  in  corpore  ferratili  fme  ptifmate  > 
in  pyramide  autem  angulari  aut  columnai 
fccundiim  mulcitudinem  luperficierum. 

Diagonalis  eft  ab  angulo  vnius  fuperfi-  ^ 
ciei  quadrilaterx  ad  angulum  oppofitum 
ciufdem  ,  cxtetius  ipfam  fuperficiem  per 
Xqualia  diuidens,  &  funt  6.  diagonalcs  in 
cubo  ,  &  romboide,  &  Iaterxulo>  &  5.  in 
corpore  fcrracili ,  &  omnes  fubiaccnt  ocu- 
lis ,  cum  finc  exterius  pofitx  >  pyramis  au* 
tem  trilatera ,  odtocedron  >  duodecedron  > 
&  ycocedron ,  carent  diagonali  &  proprie 
diagonalis  non  inuenicur  nifi  in  corpori* 
bus  habencibusquadrilateras  figuras. 

Diameter  autem  dft  ab  angulo  oppofito  3 
corporis  folidi :  ad  anguium  oppofitarn 
Tranfiens  per  medium  Corpus  :  vnde  nec 
videri ,  poteft  nec  menfurari ,  funjt  autem 
4.  diamecri  in  cubo  &  firnilibus  *  &  nott 
inuenitur  in  corpore  fevratili.  Inuenitur  j6c 
in  odtocedro  ,  duodecedro  ,  Bc  ycocedro  5 
&  funt  tot  in  omni  corpore  quantus  eft 
numerus  medietatis  angulorum  ,  &  ideo 
non  inueniuncur  proprie  in  corporibus  ha* 
bcntibusimparesangules,  nec  polTunt  efte; 
dux  tamen,  fed  vna  vel  tres  aut  plures  :  Sc 
ideo  non  inueniuntur  in  tetracedro. 

Katetus  eft  linea  veniens  a  centro  cor-4 
poris  folidi  ad  bafim  fiue  fuperficiem  ali- 
quam  ipiius  corporjs  petpendiculariter  : 
improprie  aucem  ab  angulo  ad  fuperfi- 
ciem  perpendicularis  dtnSta  appellatur> 
vnde  nec  videri  poteft  nec  menfurari. 

Altitudo  eft  lineaveniens  a  fummitatel 
corporis  fuper  planum  fuper  quod  corpus 
ipfum  iacet  perpendiculariter  :  ha^c  autem 
linea  quandoque  intra  ipfum  corpUs  eft  3 
ciim  corpus  fuper  planum  perpendiculari^- 
ter  fteterk ,  quandoque  vero  eft  extra  cor- 
pus,  cum  ipfum  fuper  planum  fuse  bafis  in- 
clinatum  fteterir,  exempla  horum  omniutii 
videbis  infenus. 

Si  noca  fuetint  Iatera  »  multipiica  ea  in  4 
fe  ,  &  aggtegati       eft  linea  diagonalis , 
veluti  fit  lacus  vnum  8.  aliud  6".  duc  8.  in  fe 
facito^.ductf.mfefacit  jtf.iunge^-^  if* 
h  4  *- 
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faciunt  ioo.&^-  ico.quxeft  10.  eft  linea 
diagonalis. 

?  Si  autem  linea  diagonalis  cagnira  fuerit 
in  cubo,  duc  eam  in  te,  &  31.  dimidij  eft  la- 
tus  cubi :  fi  autem  fuerit  corpus  eolumna- 
re  ,  &  fuerit  diagonalis  cognita,  Ik  vnum 
laterum  ruerit  cognitum :  cognofcemus  re- 
liquum  hoc  modo  mukiplica  diagonaiem 
in  fe  ,  &  ab  co  fubttahe  quadratum  la- 
teris  cogniti ,  &  refiduum  erit  quadratum 
lateris  incogniti ,  cuius  iji.  erit  iatus  inco- 
gnitum. 

8  Si  vero  diagonalis  fuerit  cognita ,  &  la- 
tus  fimiliter  cognitum ,  erit  diameter  co- 
gnita,  ducendo  diagonalem  in  fe ,  &  iji. 
aggregati  eft  diameter  cubi ,  aut  Iaterculi , 
aut  columnae  quadrilatere.  Exemplum  fic 
diagonalis  5.  &  latus.  Tcrtium  11.  mul- 
tiplica  12.  infe  6^144.  multiplica  5.  in  fe 
£t  i^.iunge  fimul  fient  169.  cUius  fy.  eft 
1 3 .  6c  tanta  erit  diameter  vt  patec  in  figu- 
ira. 

Bancum  vel  laterculus. 


Ex  l>is  patet  quod  mukiplicato  in  fe  la- 
terecubi  yt.  dnplati  eftdiagonalis  cubi ,  & 
fimiliter  fpfmae  circumfcribentis  cubum. 


2    Cum  autem  volueris  cognofcere  kate- 
cum  proprie  corporis  regularis,  quaeres  cen. 


C2-ff 


rjum  fuperfidei ,  id  eft,  circult  circumfcrir 


bentis  fuperficiem  quod  fcies  ex  capitulo 
praecedenti  cuius  femidiametrum  ,  a  femi- 
diametri  fphaerae  quadrato  fubtrahes  ,  refi- 
dui  erit  katetus.  Verum  femidiame- 
trum  fphaerae  cognofces  ,  pcr  latus  cot- 
poris  circumfcripci  per  ea  qua:  nunc  dicam. 

Altitudo  autem  in  pyramide  inclinata,  10 
cognofciturper  lineamfiue  per  pendiculum 
duc-tum  a  fummitate  pyramidis,  ad  pla- 
num ,  fuper  quod  pyramis  conftkuta  eft: 
Akitudo  autem  pyramidis  erecta:  fuper  pla- 
num  perpendicularker  ,  cognofcitur  dupls- 
ci  modo,  aut  per  menfuram  squidiftantis 
linea?  aequalis  altitudinis  cum  plano,  &  per- 
pendiculariter  ftantis  fuper  ipfum  ;  aut  de* 
tracto  quadrato  femidiametri  circuli  cir- 
cumlcribentis  bafim  pyramidis-a  quadrato 
vnius  lateris  ipfius  pyramidis,  refidui 
eft  eius  altitudo. 

Exempium  fic  pyramidis  erectsE' latus 
quodlibet  brachia  40.  Sc  fic  exempli  gratia 
vnum  ex  eis.  a  b.  <^  fit  linea.  b  c.  pto- 
diens  a  centro  bafis  ad  angium  10.  duco 
40.  in  fe  fit  1600.  duco  10.  in  fe  fit  100. 
aufFero  100.  de  1600.  remanent  ijoo. 
cuius  fy.  qux  cft  quafi  38^-  ,  eft  longitu- 
do  kateti.  Et  hsec  aititudo  pyramidis  per 
lineam  aequidiftantem  in  Figura. 

In  pyramide  curta  cum  volueris  fcire  1 1 
katetura  ,  facies  vt  in  exemplo  iit  pyramis. 
a  b  f  e.  curta  ,  cuius  femidiameter  bafis  fit 
5.  femidiametet  fuperioris  pattis  fit  ±.  la- 
tus  lit  12.  fubtrahe 
2.  a  5.  remanent  3. 
duc  1  2.  in  i.fit  24. 
diuide  per  tres  qucd 
fuit  differemia  e- 
xeunt  8.  adde  8. ad 
i2.fiunc  20.  &  hxc 
eft  quantitas  late- 
i is  a  b.  v  bi  comple» 
retur  pyramis  poft 
confidera  quod  S. 
eft  latus  pyramidis 
paruse  ,  qua?  deeft 
ad  complendam  py- 
ramidem  totam  >  igitur  multiplica  8.  in 
fe  fit  64.  multiplica  2.  in  fe  fit  4.  fub- 
trahe  4.  ex  64.  remanet  60.  Sc  60. 
eft  complementum  altitudinis  pyramidis  fiue 
lineae.   Dico  deinde  per  prscedentem  fi- 
militer  muttiphca  20.  ih  fe  fit  400.  dein- 
de  multiplica  5.  infefic  25.  fubtraie  25. 
de  400.  reraanent  375.  &  ^t.  375.  eft  al- 
titudo  totius  pyramidis  vbi  eflet  comple- 
ta  ,  &  ldeo  detra&a  altitudine  pyramidis 
defEcientis  quod  eft  fy.  60.  ex  ^i.  375. 
rcmanebit  alticudo.  c  d.  ferme  1 1  ^*.  & 
ex  hac  operatione  fciqmus  vmbras  lunae 
&  terrae ,  8c  quantum  elongantur  ab.  vm- 
brofis  &c  Jatitudinem  vmbrae  in  omni  di- 
ftantia  &c  altitudinem  folis  &  lunx  &  ma- 
gnitudinem  eorum  ,  vt  in  libro  fuperius 
dic^tum  eft. 

Pro  lateribus  autem  quinque  corporum  n 
inusniendis,  fuppofica  diametro  fphsera:  10. 
erit  latus  tetracedri  66^-3  odocedri  y.. 
50.  cubi  i^,  3  3-f,  ycocedri  jy..  V.  ;o.  m. 
^t.  500.  duodecedri  417-,  corporum  in- 
fcriptibilium  ,  vc  ex  capitulo  quadrage- 

fimc* 
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fimo  quarto  appaict  quarc  inucnco  latere 
har»cbu  fcmpu  diaraetrum,  pciKguiam  3. 
mtn  ptoportio  11011  routacur.  teduccndo  au- 
,m  ,A  numfii»  rarionales  polita  Jiumuro 


1 0000.  ■ 


Diamctcr  fpa-hrx. 
JUtu»  twracJn. 
Lauiscub.. 

Litusycoccdii. 

LatusJuoa.*ccdii. 

Latusotfocedn. 
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diainctrum  fpbJttc  Jatx  ,  In  numcrucoipo- 

ris  re?ularii  hic  politum,  &  produ&um  di- 

..Xnrt  inof»  uuodcxitcft  latus  talts  cor- 

pmis.  Escmplum  lit  fphxra  cuius  dumetcr 

lir  7.  volo  cocMofcrrc  quanticacem  latcris 

t cocrdri  eidciii  mlcnpcibilis  *  mulciplica  7. 

numcrumdumetnfphrri  in  latus  ycoce- 

dri  hic  ddcriptum  ,  quod  e(l  jaJ7-  nunt 

36799.  diaidc  per  10000.  exeunt  j--^:  &c 

tamcu  cric  lacus  jfcocedjri.  De  modo  autem 

inuenicndi  prcGlionem.dictum  elt&  exem- 

plihcatnm  per  numcros  lurdos  m  capicc 
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i^k  »°  'oooo.  rimit  $6799  ,  diuld^  p« 
ii*57.cxeunt  7.  .kuiitaciicdiainetcrlphx- 
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Dc  circumfctiptibilibus  diccmus  mfe- 

rius,  fatis.  n.  dc  hnci';  dictum  clc  corporum, 
minc  autem  d<  eorum  fupciiicicbus  dicen- 
dam  cni.  .  -  **  • 
Pcopoctio  circuli  roaioris  alicuins  fpharrar» 
lum  ■juriocem  aitcrius ,  &c  limiliter 
1»  fupcrioci ,  adambientem,  eft 
umeui  tphxcx  ad  dumettum  duplU 
l  cftbis  ^ilumpta,  vnde  fi  fit  propor- 
netn  wi  &ametr.im  vt  6.  ad  4-  pia- 
srousproponiooem  ambiencium  fu- 
~rum  inu-crm.aut  euculotum  maio- 
oe  modo;  quadta  vciamque  diame- 
lcfium  fs.  &  ifi  rritigiturpropor- 
jm  vtlutt  ;<5.  ad  '6.vel  quodidcm 
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Piopotrio  omnium  fuperficierum  fimi- 
hnm  corpornm  ambienrium,  ad  omncs  (u- 
peificic*,  e(\  vclun  Kametri  ad  diamecrum, 
aat  Utrris  rfhttus duplicata  practiceaucem 
rnukiplicand^  vnumquodque  laterumin  fe, 
tel  diamctroruT.  E*cmplum  fint  duo  cor- 
pora  7.  fuperricirrum  duarum  pencagona- 
rum,  *  «.  quidntarum,  in  ciicuitu,  6:  fmt 
omnes  lupcrticirs  vnius  ommbus  alrerius 
finguLs  fmgtilis  rcf  trndo  limiles ,  &  fit  la- 
tus  quaJnlaccri  vniusd.  X' correiponden- 
tis  f.  tanc  vt  in  pnm.idixi  quadra  6.  fit 
id.quadra  t.fic  i^-  pmporMo  carum fuper- 
6cicrum  omnimu  ad  omncs  eric  vt  36.  ad 
lf.dcdi  hocexempium  vr  inrelligeres  quod 
regula  lurctenet  in  omnibusccrporibus  (i- 
tnilium  lupciticicrumjquantumcumque  dif- 
formibus. 


Proportio  cuiuflibet (phaera!  adfphxrams  l7 
auc  torporis  fimilis  ad  fimile>  liue  pyramidis 
fimilis  ad  pyramidcm,  fme  cubi.fme  colum- 
nac^aut  akciius  cuiuflibet  corporis,  eft  veluti 
laceris  3d  latus  ,  aut  diametri  ad  diamerxum 
proportio  triplicata:  pradice  autem  cubabis 
ambas  diametros,&:  habebis  proportionem. 
Exemplum  fit  fphcera  cuius  diameter  fit  6* 
alia  cuius  diamecer  fit  4.  cuba  6.  facit  2 16\ 
cuba  4.  fit  64.  erit  igitur  proportio  corporis 
fpruera:  ad  corpus  fphxra?,  veluti  1 1 6\ad  6"4. 
c<  harc  eadem  elt  27.  ad  8.  ex  nocis  igitur 
diametris  in  proportione  fciemus  propor- 
tionem  corporuni.  Idem  in  lateribus  fic  py* 
ramis  vna  cuius  latus  fit  3.  alia  fimilis  ei  vt 
4-cubabis  3.  fit  17.  cubabis  4.  fit  ^4-  & 
ita  maior  continebit  eo  modo  minorem  fi- 
cut  64.  continet  27.  quod  eft  bis  &  17. 
Idem  dicode  diamctris  corporum  ficut  de 
lateribus  inuiccm  comparatis ,  &  intelligo 
hic  per  corpora  fimiha  omnia  corpora  pla- 
naram  luperficierum  ,  quorum  fuperficies 
ambientes  finc  numero  aequales  ,  &  angu- 
li ,  &  latcra  numero  acqualia  ,  &  anguli  fo- 
lidi  ftnc  inuicem  aequales ,  UJi  vnius  illis 
alterius ,  aut  faltem  plani ,  &  latera  pro- 
portionalu  :  licet  talia  corpora  plerum- 
que  fmt  etiam  irregulatia,  &  intelligo  fi- 
militer  in  his  columnas ,  &  fpharas ,  & 
uu.tlia  corpora,  &  rotalia  ciuorum  fuper- 
fett  r.on  egrediatur  lenitatem :  &  Imt  in- 
uicem  fimfles :  &  fimilicer  intelligo  pyra- 
midesrotundas,  m  his  omnibus  regulafu- 
Piafcripta  cenet,  vt  vno  latere  ambarum, 
vcl  diametro  cognitis ,  fciemus  proportio- 
nem  corporum  inuicem. 

Cum  volueris  fcire  ambitum  fpharae,  vo-  1 
co  autem  ambitum  fuperficiem  exterio- 
rem  ,  tunc  quadrupia  maiorem  circulum 
&  habebi;  ambitum.  Exemplum  fit  area 
maioris  circuli  38t:  multiplica  cam  per  4. 
fit  1  j 4.  Et  tanta  eric  fuperficies  fphaers. 
Idem  habebis  multiplicando  diametrum 
pcr  circumferentiam.  Exemplum  fic  dia- 
meter  fphxrx  7.  circumferentia  circuli 
maioris  12.  multipiica  7.  per  22.  fiunt 
1  j4.  6c  tanta  erit  circumferentia  exterior 
fprutt*  :  Idero  fi  cognoueris  diametrum 
tantum  ,  quadra  ipfum  .  &  productum 
multiplica  per  za.  8c  diuide  per  7.  quod 
exit  elt  ambitus  fphsenr.  Exemplum  fit 
diameter  fphxra:  7.  duco  in  fe  fit  49.  mul- 
tipiico  49.  per  22.  fit  1078.  diuido  per 
7.  exit  ambitus  154.  vt  prius.  Idem  per 
circumferentiam  folam  multiplicando  eam 
in  fe,  &  productum  per  7.  &  productum 
diuidendo  per  11.  Exemplum  fit  circum- 
ferentia  circuli  10.  duco  fit  100.  mulcipli- 
co  per  7.  fic  700.  diuido  pet  22.  exeunt 
5  \\:  Sc  tanta  eft  atea  exterior  cotius  fphae- 

rae.  - 

Pro  area  autem  5.  eorporum  fcias  quod  1 
ipfa  cognofcitur  per  latus  fuum  ,  eo  quod 
exempii  gratia  in  pyramide  fi  latus  fit  6. 
erit  per  praecedens  capitulum  area  trigo- 
pi  arquilaceri  eius  i^S  cum  igitur  pyra- 
rnis  conftet  4.  fuperfitiebus  trigonis  a:quali- 
bus,  erit  ambitus  eius  6 1  7^7. 

ln  pyramide  igitur ,  6c  odtocedro,  & 
ycocedro,  habito  latere  quaere  aream  tri- 

goni 
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goni  a:quilateri  cuius  Iatus  illud  eft ,  dein- 
de  habita  area  in  pyramide  quadruplica  , 
in  oclocedro  o£lupla  ,  iiue  multipliea  per 
8.  in  ycocedro  multiplica  per  20-  quod 
producitur  eric  ambicus.  In  cubo  autem 
quanx  quadratuni  laceris  ,  6c  doc  in  6. 
In  duodecedro  qusre  aream  pentagoni  cu- 
ius  eft  latus  deinde  eam  duc  in  12.  &  ha- 
bebis  ambitum. 

Pra&ice  aute/n  exquadratodiametrifph.T- 
ix3  cognofcuntur  ambitus  omnium  5.  cor- 
porum  prout  vides  a  latere. 


Quadratum  diametri. 

700 

Circuli  area. 

5f° 

Tetracedri  ambitus. 

SoS 

O&ocedri  ambitus. 

uu 

Cubi  ambitus. 

1400 

Ycocedri  ambitus. 

1675 

Duodecedri  ambitus. 

1  840 

Sphsras  ambitus. 

2200 

Et  Ci  volueris  in  omni  alia  diametroinue- 
nire  corporum  infcripcibilium  ambituSjeffi- 
cies  illud  nulio  negocio.  Multiplica  diame- 
trum  fphaerae  in  fe,  &  produ&um  in  ambi- 
tum  illius  corporis  liic  defcriptum  ,  &  quod 
fit  diuide  femper  per  700,  &  eft  quadracum 
diametri,  quod  exit  eft  ambitus.Exemplum 
iit  diameter  alicuius  fpharra:  6.  duco  in  fe  fit 
36.  volo  fcire  ambitum  ycoeedri ,  duco  36. 
in  1675.  fiunt  60300.  diuidoper  700.  ex- 
eunt  90.  &  tantus  erit  ambitus  omnium  fu- 
perficierum  ycocedri. 

Ex  his  patet  veritas  propoficionis  o&aua* 
decimiquarti  euclidis  quod  talis  eft  propor- 
tio  omnium  fuperficierum  duodecedri  ad 
omnes  fuperficies  ycocedri.  Nam  cum  du- 
xeris  ambitum  duodecedri  in  latus  ycoce- 
dri,  fiunt  9671042.  cum  autem  duxeris 
ambitum  ycocedri  in  iatus  cubi ,  fiunt 
9669775.  &  funt  quafi  idem,nam  differen- 
tia  eft  1  267,  &  hoc  non  eft  nifi feptimillefi- 
ma  fexccntefima  trigefima  fecunda  pars,  de 
igitur  ducendo  7632.  in  fe  fit 
58247424.  quare  ab  sequalitace  proportio- 
nis  non  deuiat  nifi  per  5824742.4-  partem 
vnins  :  hoc  autem  omnino  eft  infenfibile, 
conftat  igicur  opus  eiTe  exquifitiffime  in 
paruis  numeris  coilocaium. 

Patet  eciam  veritas  ex  hoc  eiusquod  eu- 
clides  dixit,  quoniam  ambicuso&ocedri ,  eft 
in  fexquialcera  propoitione  ad  ambitum  te- 
tracedri,  nam  121 2.  eft  dimidio  pius  quam 
808.  prascife. 

Etetiam  fciemus  quantitatem  circumfe- 
rencias  partis  fphaerae  vt  in  fontibus  marmo- 
reis.  Et  fit  a  b.  1 2.  &  d  c.  4,  diuide  a  b.  per 


e 


c 


arqualia  fit  6.  duc  6.  in  fe  fit  36.  diuide  36. 


per  4.  quod  exit  eft  refiduum  diametri ,  cui 
adde  4.  fiec  totadiamerer  1  3.  habita  diame- 
cro  quaere  aream  iphceras  per  prafdifta  qux 
eft  531^-:  huius  accipe  dirnidium  &c  elt 
265^,  deinde  dic  fi  6-j-  femidiameter  pro- 
ducit  2657-  aieac  >  *lu^  producet  4.  duc  4. 
in  265-^-  fiunt  1062-^-j  diuide  per  6^-  e~ 
xeunt  1 63  f,  <5c  tanta  elt  area  circumfcren- 
tiae.  a  c  b  propofica',  nihii  minus  hac  regula 
nec  demonftrari  poteft  nec  eft  prxcifa  led 
quia  nunc  melior  non  fucciirrit  &  non  fit 
error  fenfibilis  ideo  recepi.mus  eam. 

Vt  autem  agnofcas  modum  inueniendii: 
ambitus.  Sit  gratia  exempli  quanendus  am- 
bitus  duodecedri,  eft  autem eius  latus  3568. 
quadroipfum  fit  1  2730624.  hoc  multipli- 
co  per  decimam  fextam  regulam  fexagefj- 
mitertij  capiculiin  5056. fic  64^660 34944* 
diuide  hoc  per  2939-  exit  21900658.  & 
hsec  eft  area  vnius  fiiperficiei  duodecedri 
quare  cum  duodecedrum  habeat  12.  fu- 
perficies  tales  mulciplicabimus  hoc  per  1  2. 
&  habebis  aream  duodecedri  262807896. 
&{  quia  hic  fupponimus  diametrumioooo. 
&  voiumus  diamecrum  efle  tantum  radi- 
cem  700.  dicemus  fi.  100000000.  quodeft 
quadratus  ioogo.  producit  262807896. 
quid  producec  700.  quadratum  700. 
eo  quod  ficuc  lineae  funtinuicem  proportio- 
natae  ita  8c  quadrata  cumfupeificiebus  mul- 
tiplica  igitur  700.  in  262807896.  fiuut 

-  1839165527200. 
1  |oooooo®o. 

183965527200.  diuide  hocper  1 00000000. 
exit  fubtrahendo  .8,  litteras  pro  8.  nullita- 
tibus  hoc  1839.  cumilla  fra&ione  quam 
pofui  pro  vnitate  &  fiec  1840.  ambitus 
duodecedri. 

Ec  ex  hoc  dabitur  modus  inueniendi  a- 
ream  cuiuflibet  corporis  regularis  circum- 
fcriptibilis  ipfi  fphaerae  &  fit. 

Exemplum  in  vno  pro  cundtis ,  &  iit 
intencio  quaerendi  ambitum  exterioris  duo- 
decedri. 

Iam  fcicum  eft  quod  latus  interioris  efl 
3j68,6c  hoc  vbi  diameter  fphsra: fit loooo, 
probauimus  autem  in  quadragefimo  quar- 
to  capitulo  quod  vbi  diamecer  circuli  fue- 
rit  10.  erit  latus  pentagoni  &.V--6ij-  m. 
ty.  7$i~&  inpartibusquibusdiameter  cir- 
culi  eft  10000.  Jatus  pentagoni  eft  5878. 
dic  igitur  fi  5878.  latus  pentagoni  pro- 
ducit  10000.  diametrum  circuli  circum- 
fcribentis  quid  producec  3568  ,  latusduo- 
decedri  mukiplica  3568.  in  10000.  fic 
356S0000.  diuide  per  5878.  exit  6070. 
diameter  circuli  ambientis  pentagonum 
vnum  duodecedri  quo  inuento  cape  eius 
dimidium  quod  eft  3035.  &  quia  kate- 
cus  cuiuflibet  corporis  reguJaris  cadit  k 
centro  fphaerae  in  medium  cuiuflibet  fu- 
perficiei  ipfius  corporis  igitur  dedudo 
quadrato  femidiametri  circuli  quod  eft 
9 25 12 15. ex  quadrato  femidiametri fphs* 
ra:  quod  eft  25000000.  habebitnus  refi- 
duum  15788775.  quadratum  kateti  cuius 
cftkatecus  videlicec  ^974.  dices  igtcus: 
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fi  Kttctus  3974.  produck  femidiametrum 
5000.  quid  ptoducet  5000.  Kacetus  mul- 
Qplica  5000.  in  fc  fic  25000000.  diuide  per 
39-4.  cxit  6191.  fcmidiaraeter  fphxras 
uicumfcribencis  duodcccdron  excertus  co 
quod  fcmi dlametcr  fphxrx  prioris  cft  femi- 
dumeter  icfpectu  duodeccdri  intcrioris  t 
tu  fit  katctus  rcfpedtu  duodecedri  extcrio- 
iii,  fjiure  cum  Kaceci  Imt  proportionales 
femidumctris  nniltiplicando  lemidiame- 
trum  iphrrx  in  fc  &  diuidcndo  pcr  Kate* 
tum  duodeccdri  interioris  habebimus  fe- 
midumetrum  fphxrx  circtimfcribcntis  duo- 
dcccdrum  extaiorcm ,  &  fuit  6191.  quare 
dumetei  crit duplum vidclicct  1:582. hoc 
quidra  5c  fit  158 -06724.  dic  igitur  pcr 
ngulim  vigcfinum  huiuscapiculi  fi  quadva- 
tum  dumccri  quod  cft  700.  producit  aream 
duodecagoni  1S40.  quid  producet  quadra- 
tum diaoictri  quod  eft  1  58306724.  multi- 
plica  iguur  158306724.  in  1840.  8c  fit 
»91284372160.  hoc  diuide  per  700. 
cxit  416110531  Sc  tanta  cft  arca  duo- 
dcccdri  circumlctiptibilis  fphxrx  cuius  dia- 
mctcrclt  10000. 

Qjjod  fi  vellcs  arcam  duodecedri  circum- 
Coibcndi  iphxram  cuius  di.uneter  fit  **■. 
700.  dicei  u  1 00000000.  quadratum  dia- 
meui  qux  hiic  10000.  producit  arcam 
dsiodccedn  extcnoris  4161205317^  quid 
producet  700.  quadratum  dtamctri  fphz- 
rx  cuuu  duiiKtcr  cft  fc.  700.  multiphca 
igitur  700.  m  416120511'-  flc  fic  vc 
piiiit  291 28437*  »6°«  hoc  diuide  pcr 
100000000.  abiiciendo  oCto  Jittcras  &  fiec 
area  duodcccdri  circuinfcribcntis  fphxram 
cuius  diamercr  eft  r-.  700.  hoc  291  3- 

Et  ex  hoc  vcnimus  in  cognkioncm 
quod  ai  j  hxrx  fit  quadruplus  iuper- 

favici  mlions  circuli  illius  fphxrx ,  cum 
iC  ituuerirnus  29 r 3.  ambitum  duodecedri 
cxtcrioris  cum  1  840.  ambitu  interioris  duo- 
d.cciri  fiunt  4753.  cuius  dimidium  cft 
2  376.  Sc  quia  longc  maior  eft  cxceiTus  fu- 
yttfiUd  C  vtctiotts  duodeccdri  ad  fupcrfi- 
K&m  fpxrx  quam  fupcrficiei  iphxrx  ad  fu- 
pcrfictcm  nircn  01  il  Juodcccdri  igicur  conuc- 

DiametCT  fphxrx.       fc.  700 
'     Qiiadratum  dumctri.  700 
Area  duodccedri  extetioris.  291* 
Arca  fphxrr.  aaoo 

nit  vt  fuperricics  Iphxrx  fit  minor  2376. 
&  idco  polica  ca  2200.  efic  quadrupla 
arcx  maiorts  citculi  quod  etiam  ex  aliis 
ircis  cocnolcitur  ;  ponemus  igicur  aream 
fphxrx  extcriorcm  quadruplam  circulo  ma- 
lori  liliui  fphxrx. 
14  Et  curo  fuerit  pvramis  cuius  latns  fue- 
fic  20.  5c  femldiameter  bahs  5.  &c  fic  ro- 
tunda  vel  irigona  ,  vcl  pentagona ,  non 
turo ,  &  volucro  diuidcre  eam  in  aliquo 
locoi  lta  quod  area  fupcrior  pyramidis 
curtat  lit  excmpli  gratia  nona  pars ,  tunc 
fcmpcr  accip*  dlius  Part>s  vtpote  b/.— 
eft  — ,  dciudc  mulciplica  5  in  numcracorem 
-f  ic  eft  1.  tk  fict  5.  &  hoc  diuide  pcr  de- 
nbminatotem  j-,  qui  cft  3.  exic  i~-,  &C 
tanta  dcbcbit  ellc  diameccr  fuperficiei  fu- 
tietioris  pyramidis  cuctx  ,  pro  qua  inue- 


niendamultiplica  20. 
latus  lri  iy  hc  33  !-, 
diuide  per  5.  exic 
6-7-,  &  ranta  erit  pars 
laceris  pyramidis  fu- 
perioris  abfcinden- 
j  &  refiduum  e- 
rjt  13  y  latus  vi- 
dclicec  quod  remane- 
btc 

Pcr  Iia-c  aurcrn  2  5 
mediantibus  regulis 
algebrx ,  poteris  in- 
finitos  formaie  cafus. 
Et  hax  de  fuperfi- 
ciebus  corporum  di- 
cla  fufficianc  :  nam 
reliqua;  menfura:  fu- 
perficierum  ambientium  corpora  fiae  le- 
gularia ,  fiue  irregularia  ,  iiue  squalia  * 
hue  insqualia  ,  habentur  per  menfuram 
laterum  ttiangulorum ,  redu&i*  fuperficie- 
bus  omnibus  in  ttiangulos,  lecundum  quod 
docuit  praecedens  capitulum.  Exemplum 
fi  fit  corpus  conftans  ex  duabus  fuperfi- 
cicbus  pentagonis  ,  &  tribus  quadrilate- 
lis  ,  &c  duabus  exagonis  &  reliquis  tri- 
conis  ,  reducam  omnes  in  triangulos  ,  <k. 
menfurabo  omnia  latera  illorum  ,  quibus 
nitis  per  rcgulam  triangulorum  ,  ha- 
bebo  arcam  vniufcuiulque  trianguli ,  iun- 
gendo  ,  diuidcndo ,  fubtrahendo  ,  multipli- 
canclo ,  accipiendo  :  prout  in  pra?ce- 
dcnti  capitulo  didum  eft  .,  quibus  habitis  fi 
finiul  iungantur  habebiturambitus  fiue  cir- 
cumferentia  totius  corporis. 

Et  fimiliter  ambitus  pyramidis  retundas 
fit  dudta  linea  veniente  a  cohci  pyrami- 
dis  ad  perifenam  circuli  bafis  in  dimiditim 
circumferentia*  circuli  bafis.  Quod  patet 
ex  pyramidibus  720.  bafium  infcrijbtis  8c 
circumfcriptis  pyramidi  rotunda*  :  &  etiatn 
quia  ptoportio  iineiE  ad  lineam  eft  veluti 
circuli  bafis  ad  circulum  bafis  in  tota  py- 
ramide  &  eius  medietate ,  vnde  circulus 
medius  pyramidis  eft  dimidium  circuliexi- 
flentis  in  bafi  pyramidis  quare  conftac 
quod  fuperficies  tota  iuperior  pyramidis  fic 
cx  lifiea  veviicntc  a  cono  eius  ad  bafini 
extral  ih  dimidium  circumferentia*  ipfiu<> 
bafis  exemplum  fic  catetus  pyramidis.  n. 
•»/.  375.  &  diameter  bafis  10.  cape  dimi- 
dium  10.  quod  eft  5.  due  iti  fe  fit  25.  qua~ 
dra  ^j.  375.  fit  375.  iunge  fimul  fiunt 
400.  cuius  ]*z.  quae  eft  20.  eft  linea  co- 
noidajis  ,  muiuplica  igitur  20.  in  dimi- 
dium  circumferentia*  bafis  quod  eft  1 
fiet  3 1  4t-&  tanta  eftfuperficies  tota  fupe- 
rior  pyramidis  non  computata  bafi  id  ell 
circulo.  ^  1 

Menfura  antem  corporum  hocmodo  fia- 
betur,  5c  primo  fphxra* ,  duc  fuperficiem 
totam  exteriorem  in  j-  femidiametri,  pro- 
ducecur  fphxra  ,  Exemplum  fpkxra  cuius 
diameter  fuit  7.  habuk  fuperficiem  154. 
ducito  in  1  -^j  quod  eft  feXta  pars  diame^ 
tri,  fit  1797--  ^  tantum  eft  corpus  illias 
fphxra*. 

Et  fimiiiter  qUslibet  pars  fpha*ra*  terrrli-  i\ 
nata  in  centium  producitur  ex  da^tu  fu- 

•petft^ 
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perficiei  in  j-  diametri ,  velut  fi  capiamus 
fuperficiem  alicuius  fpharra;  qua;  fit  34.  Sc 
fit  diameter  7.  ducemus  34.  in  iJf»  fiunc 
397,  &  tahca  eric  portio.  A.  c  b-  cuius 
a  b.  cognita  fit  Sc  d  c.  eritque  per  i.f, 
regulam  huius  ambitus  a  c  b.  cognitus 
&  d  e  cognita  ,  cumque  per  prasceden- 
tem  corpus  e  a  c  b.  imaginabile  fiat  ex 
ductu  ambitus  in  tertiam  partem  e  c.  erit 
cognitum  ,  Sc  quia  etiam  corpus  e  a  b. 
cognitum  eft  fit  enim  ex  tertia  parte.  d  e. 
in  circulum  cuius  diameter  eil.  a  b.  detra- 
6to  hoc  ex  illo  remanebit  corpus  a  c  b  d. 
cognitum. 


Exemplum  fit  a,  b,  12.  &  d,  ?,  4.  erit 
per  dicla  diameter  13.  quare  d  ,  e,  erit 
27- :  Sc  circulus  cuius  diameter  erit  a  ,  b  > 
liet  1 137-:  daco  in  -j-.  e,  d,  3c  eft  \,  fiet 
corpus  a,  e,  b,  imaginarium  947- :  &  quia 
fuperficies.  a,  c,  b ,  fuit  16 3-f  per  vigefi- 
mamprimam  regulam  ,  duco  in  7-.  e,  c, 
&  eft  27-,  producuntur  35477:  igitur  de- 
traho  94-^-  ab  his  remanet  corpus  a,  d, 
b>  c,  2  5  9  rl-  &  ita  operaberis  fi  a  elfec  por- 
tio  maior  per  refiduum  ,  nec  camen  re- 
gula  haec  prarcifa  eft  vc  nec  vigefima  pri- 
ma. 

Si  vero  eflet  cubus,  tunc  duc  longi- 
tudmem  in  Iatitudinem ,  &  productum 
in  altitudinem ,  habebis  corpus  eius  E- 
xemplum  fit  cubus  a  ,  cuius  longitudo  fit 
6.  &  laticudo  6.  duco  6.  in  fe  fit  36, 
duco  in  6.  fit  2 1 6.  Sc  tantus  erit  cubus. 


Cubus. 


Ec  fimiliter  fi  fueric  corpus  xquidiftan- 
tium  fuperficierum  ftans  fuper  planum  or- 
togonalicer  ,  Sc  fueric  ob  longum  ,  auc 
nimis  altum  ,  femper  produclum  ex  lon- 
gicudine,  latitudine,  &  profunditate ,  in- 
laicem  eric  corpus  illud :  veluti  fit  corpu* 


b,  vc  vides  longitudinem  habens  10.  latH 
tudinem  vc  5.  alcitudinem  vc  6.  duco  10. 
in  5.  fic  50.  duco  50.  in  6.  fit  500.  Sc 
vc  vniuerfalicer  dicam  ,  omnium  corporum 
quas  conftanc  ex  omnjbus  lateralibus  fu- 
perficiebus  sequidiftantium  laterum  fiue 
bafis  trigona  fuerit ,  fiue  quadrata ,  fme 
circularis ,  fiue  pentagona  ,  fiue  irregula- 
tis  ,  fiue  fueric  colomna  quadrata,  vel 
rotunda  femper  ex  ductu  fuperficiei  bafis 
in  altitudinem  ,  producitur  corpus  :  &  pro 
altitudine ,  intellige  lineam  venientem  per- 
pendiculariter  a  cacumine  corporis  ad  ba- 
fim. 

In  omnibus  his  vna  regula  tenet  quajirtij 
cubo  dicta  eft.  Inuenies  quantitatem  ba- 
fis ,  qUam  duces  in  altitudinem ,  quod 
producitur  eft  corpus.  Exemplum  in  ferrati- 
li  quod  conftat  ex  duabus  trigonis  fuperfi- 
ciebus ,  Sc  tribus  quadrilateris ,  fit  bafis 
trigona  10.  alcicudo <j.in  lo.duco  6.fit  60. 


Corpus 
ferratile. 


Columna 
sotunda. 


Flanum. 


4 

Bancum  vel  Iaterculus, 

In  columna  rotunda  d,  fit  bafis  154."  a/* 
t-icud*  10.  dtfco  10.  in  154.  fiunt  1540» 

In 
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ln  trabc  mdmata  E  ,  1«  bahs  14  •« 
11.  pOQ  ducam  Ucms  i  i.in  i^.led  altnudi- 
ncmnuxlit  9-fiunt  iiC.ic  tanueft  crabs. 

I11  DtKhpHjfc  Utitudo  $.  longitudo  12. 
duco  inuicem  &  habco  bafun  36.1*1  alticudo 

4  ln  cocpoic  irupuUri  cuius  bafis  habct 

«.Utna  inaqualia  lit  fnperficies  bafis  48. 

&  altitudo  J.duc  5-in  ^S.hunt  i^o.  K  un- 

tum  cil  coc  pufc  4 
,o  Si  vero  corpora  vniformitcr  in  acutum 
tcndant ,  hoc  cft  fccundum  gcnus  vt  pyra- 
mis  rotunda,aut  triangularis,  Sc  fint  vnifor- 
mcs  multiplica  tcrtiam  pattcm  altitudinis 
in  bafim,  cV:  produ&um  elt  quantius  corpo- 
iii.Eicmplum  lit  pyramis  cuius  balls  lit  z8. 
alntudo  l^.capio  tcrtiam  partem  dc  14.  & 
cft  S.  multipbco  8.in  18.  producuntur  214. 


n 


nitudo  pyramidiSj  o„  &  11- 


riinum  Pyramii  Pyramis 
Laterata  Latcrau 
lndinata  Retfa 


Pyramis 
Rotunda 
RcCu 


Pyramis 

Rocuuda 

lnclinata 


cicnM  a  cora  pyramide ,  remanebic  pyra 
mis  curca.  Exemplum  fit  pyramis  curta  cu 
ius  fethidiameter  bafis  fit  5.  erit  ergo  area 
78  f&  kxutus  iy.  375-cjuareft  19 
cuius  tertia  pars  eft  6% ,  duco  inuicem 
Runt  J07  S;  &  h.rc  eft  quantitas  to- 
tius  pyumidis  :  ilmiliter  eo  quod  diameter 


fuperioiis  partis  eft  4.  igitur  area  erit  44.  Si 
quukarecusfuit  ^.6o.qua:  eft7^:ducemus 
tettiafn  parcem  de  77^  &  eft  i^ferme,  in 
44  ficnc  1  1  ,  detraho  113-^«  5o7^T* 
umanenc  59  jfjf*&  tanca  eft  pyramis  curta. 

Cum  auccm  voluerimus  menlurare  vas  ;i 
vinarium  ,  fcias  quod  ipfum  eft  duplum 
pyramidis  curta:  ,  &  ideo  inuenies  per  pra> 
cedentem  capacicatem  medietatis  ,  deinde 
duplabis  eam  &  habebis  continentiam 
Vifis. 

Mer.furacorcs  tamen  capiunt  diametrum 
iuraedio  vafis,  Sccft  magnitudo  bafis  pyra- 
1  ,,J  s  vtriufquc  curtar  ,  dcindc  tranfuerfo 
modo,  deindo  mukiplicar  tranfuerfum  in  fe, 
4V  po(t  modum  pvodudtum  in  balim  ,  &c 
quod  exit  femper  refpedtu  cuiufdam  menfu- 
tx  ccrtam  ii:ruat  proportionem.  Exemplum 


II 


armde  N  ,  cutus  bauscft  78  t  :  & 
Jutttui  1  "77.  :  accipicmus  tertiam  par- 
lem  dc  1^"*  eft  6,7;  :  &  rouliiplicabi- 
inu»  cam  in  -8  j  :  &  ptoduttum  crit  ma- 
£mtudo  pyu.nidu  qux  cft  5077^  &  fic  de 
aiw 

In  pyumide  autcm  curra  fcicmus  ma- 
gnitudtncm  totius  pyramidis  ,  &  partis 
dcfHcicntis  ,  vnde  djtracta  parce  dcffi- 
Totn.  IK 


Ciz  vt  Vas  Vinarium  parum  contineat  Bren- 
tam.  1 .  per  veram  menluram  nam  hoc  aliter 
haberi  non  poceft :  volo  per  ipfum  cognoice- 
re  concinenciam  cuiuflibec  Vafis  Vinari),cum 
folo  baculo  menfurabo  vas  paruum  tranuer- 
faliter  vtvides,  &  fit  7.vlnarum,menfurabo 
icidem  in  medio  &  fit  6.vlnarum,multiplico 
7-infe  facit  49.  deinde  multiplico  6.  in  49« 

M  * 
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&  faciunt  29  4-dico  igkur  quod  omnis  mul- 
tiplicado  proueniens  ifto  modo  tot  bretas 
demonftrabk  quotiens  numerus  proueniens 
continebic  294.  Exemplum  in  vafe  maiori 
fit  linea  tranuerfalis  10.  &  dire&a  9.  duco 
lo.in  fe  fic  100.  duco  9.  in  1  00.  fit  900.  di~ 
uidoper  2  94.exeunt  5.^- :  &  ita coiitinebit 
brentas  $.&  bocalia  4.fere.Menfuratores  ta- 
men  quia  Idiota:  funt  non  multiplicant  hoc 
modo  ,  &  ideo  magnos  committunt  errores, 
verum  modus  quem  dedimus  eft  praecifus 
leuis  &  valde,  pulcher.  Alius  modus  talis  eft 
accipe  altitudinem  in  medio  &  in  extremi- 
tace  &  iunge  fimul  &  dimidium  aggregati 
erit  akitudo  vera  deinde  qusre  longitudi- 
nem  a  foramine  medio  ad  extremum  dein- 
dequadraaltitudinem  &  produdtum  multi- 
plica  in  longitudinem  &  hoc  produ&um 
tot  conrinebit  brentas  quotiens  numerus 
hic  continebit  numerum  produ&um  vafis 
vnius  brentse  veluti  fit  E,F,4-  E,H,  4.  F,  G, 
i.iungo  E,H,&  F,G,fiunt  6-capio  dimidium 
quod eft  3.  multiplico  3.  in  fe  fix  9-  multipli- 
co  9.in4«  fit  $6.  &  hic  eft  numerus  vnius 
brenta?  ponamus  modo  quod  A,  D,  fit9^ 
B,  C ,  5.  iunge  fiunt  14.  diuide  14.  exit  7. 
duco  7-in  fe  fit  49.ponamus  autem  quod  A, 
B/ittf.duco  6.11149.  fiunt  294-diuido  294. 
per  j6.qui  eft  numerus  vnius  brentae  exeunc 
8—  &  tot  brentas  continebit. 

3*  Pro  corporibus  autem  regularibus  duces 
tertiam  partem  katetiin  ambkum  eius  ,  in- 
uentum  per  pra*cedentia,&  quodproducitur 
eft  corpus.Exemplum  katetus  duodecedri  eft 
3974.  pofita  diametro  10000.  igkur  pofita 
diametro  iJi.70q.erlt  io.~.  cuius  tertia  pars 
efl-  quam  duco  in  ambitum  duodecedri 
qui  fuit  1  84o.&fietcorpusduodecedri5  852 
Etitainaliis. 

5  3  Pro  corporibus  irregularibus  fac  vas  eu- 
bumligneum  capiens  corpus  illud  perfe&e, 
deinde  pone  in  eocorpus  &  contege  ipfum 
aqua ,  donec  vndequaque  tegatur ,  &  figba- 
bis  locum  adquem  aqua  attingit  ,  poft  mo- 
dum  extrahe  corpus  &  fignabis  locum  ad 
quem  aqua  decteuit  ,  deinde  mulciplscabis 
differentiam  primi  loci  a  fecundo  ih  bafim 
vafis ,  &  quod  ^roduckur  eft  quantitas  cor- 
poris. 

54  Pro  cognitione  lapidum  qua;  requiruntur 
in  asdificio  fic  facies  ,  multiplica  longitudi- 
nem  *  deinde  prbdu&um  in  altitudinem, 
&  produdtum  ferua  :  deinde  cape^vnum  ex 
lapidibus  ,&  mcnfura  longitudinem,  latitu- 
dinem  ,  &  profunditatem  ,  &  duc  vnam 
per  aliam ,  deiude  diuide  primum  j^roductum 
per  feeundum  ,  qubd  exic  eft  numerus  lapi- 
dum. 

Exemplum  fitmurus  4o.braehiorum  lon- 
gitudinis ,  &  i<j.altkudinis,& 
i-i-  latitudinis  ,  mfiltiplica  16. 
in  40.fit  64o.multiplica  640. 


Capvt  LXVL 

De  Ponderibm. 

IN  prxfenti  capkulo  demonftrabo  tria  1 
"Primum  rationem  ftaterx  fecundo  oidinem 
ponderum  exiftentknn  in  vfu  tercio  ponde- 
rum&menfurarum  antiquarum  rationem. 

Quantum  ad  primum,  formabo  ftaterarn 
cum  fijis  nominibus  pro  exemplo  vt  vides: 
Manubrium 


cm 


8  7  €  S  4-1 


2  1 


o  n  m 


r<  h  g  5  t  a  c 


per  i-i-  fit  800.  fit  aucem  la- 
terculi  longitudo  \  brachij, 
latitudo  —  ,  altitudo  -f.  multi- 
plico  -7  in  -~  fit  -7,  multiplico 
,  produdum  in  quod  eft 
akitudo ,  fit  ^,diuido  800.  per 
f-r  cxeunt  28800.  &totlapi- 
des  reqmruncur. 


40.  16.  t~ 
^40 
800 


6  S6 

Soo 


28800 


Pirale. 

&  fcias  quod  totum  hoc  negotium  conftat  ex 
duabus  rcgulis  ,  quarum  prima  eft  quod  fe- 
clufo  retinaculo ,  5c  pirali,talis  eft  proportio 
manubri)  fublato  duplorefidui  addupbmre- 
fidui  qualiseft  ponderis  annexi  ad  extremum 
refidui  per  quod  maneret  mantbrium  in 
aquilibrio  adipfum  manubrium.Exemplum 
fit  manubrium,A,  O,  ponderis  librarum  12, 
&  non  adlit  puale  ,  nec  retinaculum,&  po- 
natur  primo  fufpenforium ,  C,  vt  vid^s ,  erit 
igkur  refiduum  2.duplafit  4-aufer  a  12-  re- 
manet  8,dicoigicur  quantumproportio  8, 
ad4,eft  dupla,  quod  fi  apponeretur  duplum 
toiius  manubrij  id  eft  hbrx  24,tunc  manu- 
brium  remaneret  in  £equilibrio.Et  iimiliccrfi 
fufpenforium  poneretur  in  puncto  ,  B,  tunc 
reiidiuim eflet.  i.igitur  duplum  refidui  eilet,2 
detraho  2-a  1  2.  remanent  io.proportio  10. 
ad  2.  eft  quintupla  jgitur  requirentur  libne 
(Jo-ad  hoc  quod  manubrium  ftaret  inarqui- 
librio:tertio  ponatur  fufpenforium  inD,dico 
tunc  quod  refiduum  verfus  dextram  erit  j. 
quare  duplum  erit  <5.a  1 2.remanent  (j.igitur 
cum  proporcio  6.ad  6:fit  a?qualitatis  requi- 
renturlibras  12.  ad  hocvt  manubrium  ftec 
in  squilibrio. 

Ex  hac  regulafequiturquod  fi  apponaturi 
retinaculum  in puncio  B,&  fufpenforium  in 
pun£to  C,tunc  non  confiderabis  pro  refiduo 
nifi  B,C,&  nontotum  A,C,quia  ponduseft 
fufpendendnm  in  direclo  B,  &  non  A,  mi- 
nuemus  tamen  pondus  B,A,hocmodo,vtca- 
piamus  C,B,pro  refiduo,&  eft  1  ,dupla  fit  2, 
fubtrahe  ex  B,0,remanet,9,igkur  propoitio 
9-ad  2.  eft  quadrafexquialtera ,  igitur  requi- 
rentur  libra?  4.vnciaE  i^-:nam  £ro  nuncfup- 
ponimus  baculum  tancum  B,0,non  confide- 
rando  longitudinem  abvltimo  :aufero  pofl- 
dus  A,B,&  eft  vncia  Yna,igitur  librae  4.  & 
vncia-7  arquabunt  manubrium,  fufpenfaein 
retinaculo.computando  carnen  in  hoc  pcn- 
dus  retinacuit. 

Ec 


De  Ponderibus. 


inaculumd;b.:i  compuran 
>»tquam  cor.ipuuuens  pio- 
in  hoc  longuudo  cius  nec 


broucas  nthil  facu  a< 


guuandii 
qnuitum 
wsbmn< 
&nonc: 
m  ponJi 
bcnoot 
I 


ruianJum  aut  ag« 
lus  quod  appcndicui  ,nifi  m 
a  rctinaculi  longioris  clt  ma- 
n  \c  li  ficxcnt  cx  rc  leui 
MHOMI  aut  nullam  faccrcnc 
rariationem  ,  &  hoc  bene 
plurcs  dccipiuntur. 
Ilicitur  aliaugula.quod  pon- 
duiq  uJd  appcnditur  in  fine  rerinaculi.c»  ac 
iiappcndctctut  incoittaltu  manubrij,  nifiin 
qiunmm  tctinaculumaRgrauat  cx  matcna 
hia  ex  qua  conftat.or  non  fui  longitudinc. 

Stciiiid.irccula  pnncipaliscft  pualequan- 
to  mac^  icmouccuf  a  loco  fufpcnforij ,  eo 
magis  gtauius  rcddicur ,  &  grauitas  iila  cam 
(cnut  propottteneoi.quam  umocio  adccmo- 
noncm.  ticmplum  iipualcin  D,elcucrlib. 
aoJfin  Eic.clcuabic  in  F  jo,  Sc  in  G 
£».  |n  H  40.  cV  lu  xquali  fpauoxqualc  aqui- 
nt  atigumcntum  &  hoc  itantc  manubrij 
arquaiitatc  :  &  hoc  per  cxpcnentiam  perfc- 
ctam  &diciJ'(imum  autem  fpatmm  puta  C, 
D.comnnjniter  non  euxqualccxtcris,quan- 
tum  in  eo  colligitur  prima  fumma  librarum: 
cihoccoll^UurquoddixuP  ■" 
vctum  •.  muicampuiTe  pra-pom 
mcnu»  tenr  ,  ft  poncrttur  in 
UppiEmi.Yerom  ojmhxfmc 
|u%aikMrt,iionconr>tuntf« 


m 


mai 

Pin 


__anus  clTe 
pondctare  toti  ele- 
m  riuc  manubr.j 
fmt  fahuloix  ima- 
c  frd  tuhculamar- 

ila  qtiod  fcita  pio- 
amcmorciinacuii, 
iuf  pondus  inanu- 
pubrij,  &  propor- 
lcicmus  rctinacu- 


rc  kca  librarum  S.  vn- 
5  fabri  faciunt  eas  fta- 
etuo  pondcri  proptcr 


accm. 


II  vc 


1  fcru- 
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randaead  ipfum,  quarum  efTet  longa  narra- 
cic.Pro  his  auccm  fadti  func  verfus  hi: 

£x  granis    digitus  quatuor  formahitw 
vnm: 

Etqnater  in  palmo  digitas  ,  quaterinpede 
pairnus  , 

Quinque  prdes  pajfum  faciunt*  pajfmqHO* 

que  centum. 
Vtginti  quinque  ftadittm  dant  ,  fed  mi* 

liare. 

OElo  dabunt  ftadia  :  at  dttplieatum  dat 
ttifi  lcucam. 

Pto  tcrtio  nota  quod  antiqui  integrum  8 
aflem  appcllauere ,  fmc  eilec  pondus ,  fiue 
aJiud  inccgrum  ,  &  plcrumque  capiebanc 
in  gencre  pccuniarum  auc  per  ipfum  li- 
biain  irrtrUngebant  &  ideo  atlem  diuide- 
bant  in  partes  1 _.  vnicuiqueproprium  im- 
pofuerunc  nomen  veluti  vides  fcripcum. 


Mf. 
ciani 


As 

14 
Vncix 

biil* 
*  8  • 
vnciac 
quincunx 
J 

Vnci* 
fcxcans 

Vncix 


im  hotdci 


urcm  proptcr  multuuJuiem  par- 
a  1 1  habcc  dimidium  .  ctrciam  ,  & 
,cV  lextam  partcm  quod  nulius  nu- 
ibetvfque  ad  14.  Et  fodiy  librx 
roudus.  aS.  autcm  pondcra  di- 
ituu  1 .  rum  a  1 8.  pou.dcribu1:  ai 
imunitcx  muUfcrunt  pcr  longaiti- 

ulitcx  quatupr  gtana  liotdei  iuxca  po- 

uit  digicum  ,  ic  quatuor  digui  fa- 
Imum.cV  quatuot  palmi  factunt  pe- 

qumquc  pcdcs  pallum  f&ount ,  ck 
i.r.  faciunt  itadium  ,  6c  8-U.idia  fa- 
illiarc  Itahcum  :  iffirm  milliarc  con- 
icudmcm  1 18000  o.gcanorum  hor- 
p>  1  inilUare  quod  Icalicum  ed  co- 
rur  Leucx  Germanoruin  ,  cV  GaJlo- 
il  mum  gentlum :  qux  fuju  compa- 

Ttm.  IV. 


deunx       dex  tans 

11  tp 
Vncix  Vncix 
fcptunx 

7 

Vncix 
txiens 


4 

Vncix 


dodrans 
9 

Vncias 
femis 
6 

Vncix 
quadrans 

Vncia? 


vncia. 
1 

Vncia. 


Ex  hcc  parcc  fenfus  antiquorum  quo  ma* 
ximc  vtcbantur  Iuris  Giuilis  ,  Latores  vt 
in  Cpdice  ,  2i  Digeltis  ,  apparet  lufti- 
niani. 

Fucrunc  autcm  principia  inpondeiibus  as,  ^ 
iii  mcnfuris  Geometiicis  pes  :  in  humido- 
rum  &  ficcoromj  n>cnfuris  icxtarium  ,  hu- 
ius  pondus  erat  1  5.  vnciarum  ,  iiue  in  ficcis 
iiuc  luimidis  ita  igitur  ad  Vncias  relacae 
nctifuxx  dcfcribentur »  quas  eciam  ex  au- 
Aonbus  Galeno,  Accio,  Paulo  ,  &  cacceris 
racilc  cn  inceiligere  ,  hoc  cognito  quod  fex- 
tarium  1 5.  habcc  Vncias,nam  reliquxnien- 
fuix  ad  cum  referuntur. 

fextarium 


1  ZQQ 


chenix 
vncix  60 
emina 
vncix  7-f* 
chenix  accica 
vncix  17 
congius 
vncix  90. 
niedimum  lacinum 
vncix  1440 
medium  accicum 
vncix  1196 

amphora  vel quadiantal  culc  us 
vncix  710  wiQix  1440Q 

amphora  Grxca 
vncix  540. 

Porrd  vncix  1 5-cx  Italis ,  18.  funt  ex  Grs* 
cis :  vnde  ilU-  l.-uiores  "cum  fint  in  fextario 
18.  continebumur  ,  continec  autem  vncia 

fiactiones  has.  .  . 

i\I    a  ieraiUJS 


vncix  1 5 
cotiia 
vncix  0 
libra 
vncix  r  2 
modius 
vncix  240 
medimmn  ficnlura 
vncia^ 
\rna 

vncix  jtTQi 
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femiuncia 

'  i 

2 

fexcula 
i 

~6~ 

femiffecla 

z 

fl" 

fcrupulus 

t 

bifliliqua 
iiliqua 


duelia  ficilicus 
i  i 

S  4 

dragma 

i 

tremiflis 
17 

cbolus 
i 

48 

ceraces 
i 

2? 

chalchus 


Ciatus  continet  vncia9 i.  oxibaphus  au- 
tem  vncias  3  t*  quartarius  vncias  37, 
acetabulum  vncias  17 ,  ^enarius  eil  vn- 
cias  ~. 

Ha*c  ex  ponderibus  menfurarum  quod  fi 
magnitudinem  intelligere  defideras  hoc 
modo  habent. 

Sextanum  continet  Vncias  20.  emina 
10.  quartarius  5  ,  acetabulum  27,  ciatus 
i-^fere,  chenix  §0,  congius  120.  mo- 
dus  320.  vrna  480,  amphora  960,  culeus 
19200.  Sc  funt  iibrx  1600.  ha?c  tamen 
docte  8c  copiose  pertractant ,  Buda?us,  Por- 
tius,  Agricok,  Alciatus,  8c  alij  viriclarif- 
fimi  fed  ita  diflidentes  vt  nec  ipfifmet  fatis 
concordent  more  quodam  temporum  no- 
itrorum  optima  ingenia  potius  in  iadturam 
quam  vtilitatem  humani  generis  vertente, 
nam  ex  vetuftate  collapfis  integris  ratio- 
nibus  ,  aequiuocatione  eciam  verborum  di- 
ueifa  fentientes  ,  in  immenfas  ambages 
peruenerunta  quibus  nec  ipfi ,  nedum  Le- 
<£tores  explicare  fe  valeant ,  quamobrem 
magis  laudandus  in  hoc  erit  Alciatus,  quod 
compendio  rem  collegic  ne  plura  peri- 
renc. 

Iugeris  autem  antiqui  menfura  fuit  pe- 
dum  1 20.  in  latitudine  ,  &  24o.in  longi- 
tudine,  vnde  in  fuperficie  continebit  pedes 
28800. 

Pedis  longitudo  vnius  vt  colle&um  eft 
ex  antiquis  exemplis  eft  talis ,  vt  hic  rae» 
dietas  deferibacur  ob  libelli  anguftiam, 
diuidebatur  autem  totus  pes  in  Vncias  1  2. 
&  in  digitos  1  cj,  igitur  quantum  iugeris 
fpatium  hoc  femipede  in  longitudine  480. 
in  Iatitudine  24o.repetito  ,  antiquo  tempore 
continerecfacile  eft  eomprehendere. 

His  igitur  vifis  pr^ftac  videre  quomo- 
do  pauciflimis  ponderibus ,  plupima:  libras 
poflint  ponderari  ,  conftat  autem  propor- 
tione  tripla  ab  vno  fumendo  exordium- 
Exemplum  volo  pondera  pro  libris  100. 
cape  pondus  libra*  vnius ,  &  3.  &  27. 
habes  igitur  pondera  4.  quorum  fumma 
eft  libras  40.  a  40.  aucem  ad  ioo.',funt  60. 
librx,  facies  igitur  quintum  pondus  libra- 
rum  60.  &  ita  cum  5.  ponderibus  pondera-- 
bis  omnes  Iibras  ab  1.  vfque  ad  100.  &C 
ita  fi  vellem  vfque  ad  300.  fufficiunt  pon- 
dera  6,  primum  1.  fecundum  3.  tertium 
5>.quartum  27.  quintura  81 .  fextum  poteft 
poni  quomodolibet  dummodo  non  fic  minus 
1 79.  libris  quaefunt  refiduas  ,  nec  maius  de 
243-quod  eft  triplum  Si.librarum  :  fi  igi- 
tur  vellem  ponderare  libras  200.&  habeara 
duc-ta  6-pondera  1,3.9.27.81. 2.43,  ponam 


243.  27.  9.  3.  ex  vna  parte  ,  ex  alia  pondus 
quod  vis  elfe  librarum  200.  &  8i.  & 
erunt  igitur  pondera 
harc  librx  82.  &  illa  4. 
pondera  faciunt  282. 


lgitur  remanenc  200. 


I 

1 

2 

2 

3 

4 

} 

4 

c 

5 

7 

8 

6 

.  

H 

<J 

> 

aj 


femper  igitur  acten- 
denda  eft  in  hoetripla 
proportio  &  ex  hoc  fe- 
quitur  quod  cum  10. 
ponderibus  pocero  po- 
derare  a  libra  ad  libram 
vfque  ab  29524.Exe- 
plum  vfque  ad  10.  vi- 
deslnfra.i. 3. 9.27.81. 
243.729.  2 178.(351?  1. 
i98683.Etfimiliter  in 
vnciis  capies  1.3. 8. & 
cum  iftis  tribus  pon- 
derabis  vfque  ad  li- 
bram.  Exemplum  fi  \is 
1.  habes  eam  fi  vis  2 
pones  3.  ab  vna  parte, 
ik  !  ex  alia,  vis  3.  ha- 
bes  eam  fi  vis  4.  pone 
3.&  i.ab  vna  paite,  fi 
vis  5.  pone  8.  ex  vna 
parce  8c  3.  ex  alia ,  fi 
vis  6.  pone  8.   &  1. 
ex  vna  parte ,  &  3.  ex 
alia  fi  vis  7  .  pone  ab 
vna  parte  8.&  i.ex  alia  fi  vis  8.habes  fi.  vis 
9.  pone  8.  &  1.  ex  vna  parte  fi  10.  pone 
8.  &  ?.  exvnaparte  ,  &  1.  ex  alia  ,  fi  via 
1 1  pone  8.  &  3.  ex  vna  parte,  fi  vis  12. 
pone  omnes ,  videlicet  8.  3.  i.exvna  parte: 
6c  ita  de  decem  ponderibus  librarum  fu- 
pradidis  vt  perficias  omnem  numerum  ab 
i.vfquead  29524.  veruntamen oportet eile 
exercitatum  aliqualiter  in  hoc  &  eft  res  fatis 
pulchra. 


Capvt  LXVI. 

Ve  gupBiomhM  Arithmeticis  pt^er 
capitula  fr&cedentia, 

IVnge  tot  -f  T  *f  4U0^  fac^nt  j  sut 
■7-.cau.1s  eft  impeflibilis  quia  ii>.  &  7,1 
numeratoresfunt  numeri  primi,  vnde-f&  j 
■j-  non  poflhnc  fchiflari  cum  jgitur  8.  fic 
maior  de  2.  &c  3.  &  4.  ideo  cafus  eft  impofli- 
bilis. 

Iunge  tot  \  ~  quod  faciant  cafus  eft 
etiam  impollibilis ,  quia  denominatores  qui 
funt  5-&  7.piimi  ad  3-igitur  cum  7-finC 
duo  numeri  oporcet  vt  fradtio  aggieganda 
cxcedat  2.  fed -7-eft  minor  igitur  qusftio 
eft  impoflibilis. 

Iunee  tot  \  4-  -f  <\uod  faciant  "> 
quaiftio  eftpofsibilis  quia  6.&C  5-funt  primi 
ad  j.&c  funt  plufquam  duo  auferes  igitur 
i.ex     remanent  -  Sc  —  Sc  -|- 

Iunge  (017.77  quod  faciant  7.  eadem 
ratione  queftio  eft  pofsibilis  ,  6c  func  aliqui 
in  arte  magni  qui  his  friuolis  faciliter  impli- 
cantur. 

Infere  tot  7  t  T  l110^  faci"ant  7,  multi- 1 
plica  2.3.  4.inuiccm  faciunt  24  diuide  24. 

per 
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oci  8.exit  j.multiplici  $.in  7-fit  ai-dwji- 
de  1 IM  ^  cxit  yti  fupcifunc  1  qucm  lu- 
pctponcai  4  fic  i  .diuidc  poftmodum  5-pec 
•.cxit  I.  &  fupcrtunt  1. 
iupcrponc  ad  |.  fit  T >  tl-    *•        j*'  >  • 
omo  i.quod  CAiuit  fupcr-        »  jl 
ponc  ad  i.fitT  ,  cV:  hic 
eft  compicu.cntum  crun:  igiir.r  '-  —  -7  mh- 
U  facicntu  j ,  fi  autcm  diuiiio  illa  cflc  non 
poflit  tunc  quxAioclt  impoifibilis. 
j     Cape-fdeT  non  c(l  aiuid  quam  multi- 
flicarc ,  fiunt  igitur  [\.  capcre  cnim  par- 
tcm  in  fra&is  Hkm  clt  quod  muitiplicare» 
ctt  igitur  fcnfus  quod  T  funt  T  de  r>id  cft 
quoddiuidcic  -*  m  partes  quinque  &  cape- 
rctrcs  cxtis  iIIjc  crunt  T. 
4  *  Rcduccsad  parccm  7,  in  T,noneft  aliud 
rcduccrc  ad  partcm  quam  inuenire  qux  pars 
fu   *  Jc  *  .  boe  autcm  ficdiuidendo  '*  per 
cjcit        funt  T»  diccmus  igttur  quod 
2  funt  v  de  f ,  m  rcduccndo  iguur  adpar- 
lem  cft  conuarium  quod  fit  in  capicndo  par- 
tcm,&  diuiditur  rcducendus  per  fradtionern 
mi  quam  volumus  icducere.vcluci  diuido  ~ 
pcr  *-  cv  diuctficas  horum  duorum  a  multi- 
plicationc  &  diuilione  eft  in  nomine  ,  &  in 
icdultione  ctiam  in  pcrmutatione  diuiloris 
cum  diutdcndo  !  nam  li  dico  diuide  —  pcr 
cut  1 T  &  li  dico  rcduccs  Jj  ad  parccm  Ui 
1  ,cxit  vt  Jui  '-  vndc  patct  diuerlitas. 
5     Dmidc  <o.  pec  duos  numeros  diftcrentcs 
«n  i.acptodcuntu  d.fferantin  xT.capioigi- 
cui  vnum  diuiforcm  1  co.  igitur  alius  cric 
1  co.p.  1  diuidc  6cpct  1  co.  &  pcr  1  co.p.2. 
cscuiit  *  ,  ,\  »«,|L    <*ctrahc  nunorem  a 
maioce  pci  capicuium  decimumquartum  rc- 

nuncnt  1  xtIua,ia  ^  '  m"!"' 

pluando igitur  omnia  pct  1  co.p.i  ce.fient 
x  •  j  i  $  co.p.xT  ce.igitur  1  ce.p.i  co. 
srquatur  48.  quare  res  vaiec  9t.49.m1.6c  eft 
6  £\;il  apars  cftx.p.  videlicct  49.  p.  1. 
quod  clt  8.diuifo  igitut  60.  per  6.  &c  8.  nent 
excuutu  10.  fic  7T  quorum  differcncia 

g  Homo  acccpit  vxotem  Sc  altemis  anms 
fufcepit  nufculum  tk  focmmam  ,  &  fuper- 
umt  annif  ioo-  8c  filij  cius  eodem  modo 
vcncTaucrunt  matcuh  umcn  non  ante  jo. 
«nnos  fcd  poft  tinguhs  amus  Sc  ica  nepoces, 
Oc  pioncpotcs.qaxntur  in  joo.  annis  quot 


I 


5° 


gcncrabuntur  diuide  }«a  fit  i^o.diuide  50. 
St  i5-  igiturin  aimis  50.  crunc  paria  16. 
&  in  50.  annis  icqucntibus  cnt  progrilTio 
cujus  tcrminus  maior  eric  x6.  minor  2. 
Igitur  pcr  cipiKilum  17.  cnc  aggregatum 
350.  patia  &  totum  paru  «76".  vnde  fict 
proetcliio  xquahtcr  augens  cuius  minimus 
tciminus  eric  x3.  tcrminus  fccundus  31. 
Tom.  IV. 


tuaximus  j  ».  jgicur  in  50.  aliis  annis  fiec 
ilum  27.paria  ^oo-at  in  aiiis  50. 
ar)ni«  fiet  piogrefiio  compofita  ex  duabus 
squalit  1  augbntibusj  igicur  eritper  capitu- 
lum  27.  fumma  41250.  &  in  aliis  ^o.annis 
erit  progrellio  fimiliter  compofita  ex  aEqua- 
iitcr  augentibus  cuius  fummaeric  444580. 
at  in  vlrimis  50.  annis  cum  ftationis  prin- 
cipium  fit  vkimus  terminus  cum  additione 
primi  ,  cui  fi  addatur  primus  alterius  fta- 
tionis  fit  fccundus  terminus  ftationis  fecun- 
dx  :  erunt  igkur  vltimae  ftationis  paria 
4869850.  iunge  omniafient  5<>.  igi- 

tut  in  annis  500.  erunt  omnes  malculi  8C 
fcominie  duplicando  paria.  $}597}6>  capita 

1071947^-  .  , 

Patec  igitur  quod  in  annis  400.  mundus 
repierecur  ab  vno  mafculo  &  vna  foemi- 
na  gignentibus  fingulo  anno  mafcuium 
vel  "fccminam  in  tantum  quod  eflemus  fi- 
cut  formicae  &  hoc  pro  nomine  Abraham 
&  Adam  de  quibus  Biblia  &  Beatus  Augu- 
ftinus  dixerunt  generationes  admirabiles 
hanc  non  intelligenti  quatftionem. 

Duo  ambulabant  piimus  mill  aria  10.  7 
fingulo  die ,  fecundus  quantitatem  rnillia- 
tiorum  in  prima  die ,  &  in  fecunda  T  p.&  in 
terciadie  —  p.quam  infecunda,  &  in  quarta 
die  T  p.quam  in  L-ertiadie ,  &  in  quinta  die 
-p.*4c  ita  alcernando  per  fexquitertiam  &c 
fcxquiquintam  proporcionem  5c  in  19.  die- 
bus  attigerunt  fe  in  vlcimo  fine  19.  diei, 
qusritur  quancum  ambulauit  fecundus  in 
primadiefc  fimiliterin  vlcima. 

Dices  jgitur  cuir.i  primus  in  19.  diebus 
peragac  i^o.milliariaigituLfecundus.  In  19. 
diebus  cum  coniungatur  primo  «ejgit  mij" 
liaria  i^o.capio  pioportionesT  &  T  in  tri- 
bus  terminis  &  func  15.20.24.  detraho  15. 
a  24.  remanent  9.  igitur  per  vigefimam- 
quintam  tegulam  27.  Capituli  enc  propor- 
tio  aggrcgati  miliiarioium  quos  perambLiiac 
ccundus  dcmpto  primo  termino  ad  maio- 
rem  tcrminum  dempto  minore  »  eft  ve- 
Luti  44-  ad  9.  pone  igitur  minorem  cermi- 
num  1  co,  cum  igitur  aggregatum  fic  190. 
enci^o.  m.i  co.ad  terminum  maiorem  fiue 
fpatium  quod  pertranfit  in  decimanona  die 
cn.i  co.vcluti  44-ad  ^.igitur  periegulam  |. 
mulciplica  ioo.rh.i  co.in  9.  fiunt  1^710.  m. 
o  co.  diuide  per  44-  exit  58^'  m.^  co.  6c 
&  quia  hic  eft  maior  tcrminus  dempto  mi- 
nore  qui  fuit  1  co.  ex  dicvta  regula  igitur 
addico  minore  termino  iterum  fict  maioc 
terminus ,  crit  igitur  terminus  maior  58-^ 
p.    co.pioportioautem  j  &  TcomponunC 
pro4portionem  \  ex  capitulo  37^via  mul- 
tiplicationis  ,  hanc  duc  in  fe  fic  -f*  pro  cen- 
fu  :  pro  mukiplica  in  fe  fit  ffr  Pro  cen^ 
cenfus  :  quadra  ctiam  ce.ce.nt  —55^  &  elt 
in  i6^proportionibus  &  iy.terminis  :duco 
inT  pro  complemento  fit  diuido 
terminum  maiorem  per  hanc  proportionem 
,j_t#iii9_ill  5  ■  co  ieicur  refi- 

duum  quod  eft  £gggr  co.  :cquale  eft  1U1 
fradtioni  numerorum  -.reduco  advnam  fra- 
aionem  fiunt  '^S^  jg\tnr  res  ipfa  ideft 
primiis  terminus  valet  lT^~i^  tanto  pius 
iubuic  terminus  maior  de  5  8     m.^  co. 


ambulauic  isitur  die  vltima  3 cr^m^ 

^  Quidam 
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S  cQuidam  fcdiebat  puteum  brachioru  54. 
pro  iibris  60.  cum  expenlis  duarum  perfo- 
narum ,  cum  aucem  fodiflet  brachia  20.  in- 
firmatus  eft  roagifter  &  rogauic  Dominum 
vt  foluerec  ei  porcionem  debitam  ,  quaeri- 
tur  quantum  debuic  dare.  Scias  quod  ex- 
penfae  quancum  ad  compucandi  rationem 
nonfaciunt  variacionem.nam  in  calibus  pro- 
portionancur  iabori ,  riic  igicur  progreffio 
de  34.  eft  595. &  de  20.  eft  210.  dicigitur 
fi  59j.foluitur  60.  libris,  quoc  foluitur  2  10. 
mulciplica  210.  per  60.  fiut  12600.  diuide 
per  595.  exeunt.  Librae  n.folidi  3.  nummi 
6  ~.  &  tantum  debebitur  &  ratio  eft  quod 
in  fodiendo  cerram  fecundum  brachium  ha- 
bec  laborem  eciam  primi ,  &  certium  eciam 
duorum  precedencium  ,  quare  &c. 

9  Quidam  promifit  vni ,  granum  frumenti 
prima  die  &  fecunda  [die  grana  2.  &  tercia 
diegrana  cT.&  quarca  diegrana  18.&  quin- 
la  die  grana  54.  &  ica  vfque  ad  dies  30.  du- 
plando  tocum  quod  prius  habuit ,  quaeruur 
quoc  grana  erunt ,  accipe  fummam  aliquam 
quamuis  vtpote4.dierum  &  eft  27-duceam 
in  fe  fiunt  72  9-&tot  habebic  granain  die- 
bus  7  quod  eft  in  duplo  4.  minus  vno,ddn- 
de  duc  729.  fummam-7.  dierum  in  fe  fiunt 

5  31441.&  haec  erit  fumma  i^.dierum  ideft 
dupli  7,  dierum  ,  minus  vno,&  ka  procedes 
in  reliquis  :  cum  autem  fueris  ad  ^5.  cunc 
capies  reliquos  terminos  qui  funt  qumque 

6  quaere  augumencum  in  terminis  6.  vide- 
licet  vno  plus  &funt  243.  mukipika  in  ag- 
gregatum  25.  terminorumqui  erat  quadra- 
tum  531441.  hoceft  2824295364S1.  & 
produclum  erit  numerus  30.  dierum  hic, 
6  863  0,3  77  3  648  8  j.poteft  etiamfieric  per  re- 
gulam  capituli  27.  in  qua  docetur  inueniri 
terminus  maximus  in  proportione  tripla 
habito  numero  cerminorum  qui  eft  30. 

10  Dixic  aedificatorDomino  domus  volo  pro 
primo  brachio  muri  folidos  io.per  fecundo 
brachio  folidos  20.  pro  certio  404110  qnar- 
to  8o.pro  quinto  1 60.  quidaccdit  cum  aedi- 
ficaflet  brachia  2  -_-  infirmatus  eft  quaeritur 
pretium :  haec  plurimum  diflert  ab  o&aua 
&  eft  difficilior  longe  ea.  Ratio  in  hac  eft 
quod  ex  aequali  augmento  crefcic  propor- 
tionaliterin  duplo  ,igitur  partes  etiam  de- 
bent  efle  continuae  proportionales  ficut  igi- 
tur  2o.precium  fecundi  brachij ,  cftduplum 
ad  10.  pretium  primi  ita  dimidium  fecun- 
dum  brachij  primi  deber  habere  dimidum 
proportionis  dupke  ad  dimidium  primum 
brachij  primi  &  ica  eaudem  proportionem 
debec  habere  dimidium  primum  brachij  fe- 
cundi  ad  dimidium  fecundum  brachij  pri- 
mi  &  ica  de  reliquis,  proportio  autem  dimi- 
dia  dupia:  eft  iile  quam  liabet  i^.  2-ad  i.& 
eadem  2.adi^.2.  &  eadem  eft  ijt  Sad  2.& 
eadem  4.  ad  S-noneft  igitur  aliud  dicere 
hoc  quam  facere  ex  vna  dupla  proportione 
duas  proporciones  aequales  componentes 
eam,&  ita  diuidere  10.  &  20.  &  40. in  duas 
&  duas  &  duas  quantitates  continuae  pro- 
porcionales,  dica.mieitur  fac  ex  60.  a^re- 
gato  ex  40. &  20.quatuor  ,  quantitates  con- 
tinuae  proportionaJes  quarum  prima;  duae  fa- 
citant  2o.nam  reliquae  duae  neceflario  fa- 
eiunt  40,  aam  Qmnes  fuppenyjitur  facere 


6o.tunctu  icis  per  dida  in  capitulo  reguls 
3 .  quod  cum  fuerint  4.  quantitates  con- 
tinuae  vel  incontinuae  proportionales  femper 
ex  conian&a  proportionalkace  &  permu- 
tata  ,  erit  pima  talis  pars  certiae  &  fecunda 
quartae  ,  qualis  eric  aggregatum  primae  & 
fecundae  pars  aggregati  terciae  &  quartae:fed 
aggregatum  prima:  &  iecunda;  eft  20.ex  fup- 
pofico  ,  &  aggregatum  tertiae&  quartaeeft 
4®.ex  fuppofico  ,&  ita  primum  aggregatum 
eft  dimidium  fecundi^igi' nr  primaquantitas 
erit  diinidium  tertiae  &  fecunda  quartae ,  po* 
namus  igitur  quod  prima  quantitas  fit  1 
co.erit  fecunda  20.  m.  i  co.&  tertia  duplum 
primae  videlicet  2  co.  &  quarca  duplum  fe- 
cundae  videlicet  40.111.2  co.&quia  funtcon- 
tinusE  proportionales  ex  fuppofito  igitur  da- 
«Staprima  in  tertiam  fiet  qua- 
dratum  fecundae,  duco  1  co.    1  co. 
in  2  co.  fit  2  ce-  multiplica    20.  rn,  1  co» 
20. m.  i-co.  in  fe  fit  ^oo.p.  2co. 
1  ce.  m.  40  co.  aequa  partes    40.  m.  2  co. 
fient  4oo.arqualia  1  ce.  p.40 
co.  igttur  per  capitulum  res  valet  fy>  8co. 
m.  ao.  &  tantum  habuit  prima  pars  >  & 
fecunda  habebit  40.  m. 
SjL.  800.  &  tertia     3  200.    ^i.  800.  m.  20. 
m.  40.  &  quarta  80.  m.      40.n1.  ^.800, 
5200.  cum  igitur  pro  ^.3200.111.40» 
primo  brachio  debeantur      80.  ^i.  3200. 
10»  pro  fecundo  20.  pro 
Certio  40.  igitur  pro  dimidio  debebitur  tcr- 
"Oa  pars  proportionahs  quae  eft  fy.  3200.  m- 
40.  iunge  fimul  fiunt 
^i.  3  2oo.m.  io.&eft  ^j10 
fete4tf^  icaconfi-  lJzo 
dera  quod  fi  primo     Tl^3IQO-m-  4^ 
brachiodebencur  10.            3200.  m.  10. 
&  fecundo  20.&  cer-  

'    I  A  12- 

tio  40.  igitur  pnma:     Tl^  s°0 
medietati  primi  bra-    TTTcZ    —  " 

chij  debentur  4   111-  , 

&  ita  de  aliis  vt  m    2  |  3°- 

Figura.  _i_ ,  ~Z    7T  1 

Et  hxc  ratio  affi-    t-Ll^-—'  , 

milatur    intendenti-    3  (70. 
bus  balifias  nam  ex 

aequali  atigmetito  duplicatur  difficultas  ita 
vt  vJtimusdigitus  maiorem  expofcat  labo- 
bem  omnibus  praecedentibus. 

Canis  iequebacur  leporem  :  lepus  autem 
antecedebat  canem  .  paflibus  6c.ca.nis  ,  & 
pro  omnibus  3.  paflibus  canis  ,  iepus  facie- 
bat  5.  paftus,  tardams     temporis  ad  com- 
plementum,ita  quod  gratiaexempli  fi  canis 
faciebat  patlus  3.  in  20.  momentis  ,  lepus 
faciebat paffus  5. ex  fuis,in  2i.momentis- 
&  3.  paflus  canis  exceduntur  a  7.  paflibus 
leporis  in  ^  patTus  canis  :  quaeritur  quando 
canis  attinget  leporem  hoc  eft  in  quamo 
fpatio:fimilem  ponit  Frater  Lucas,fed  longe 
faciliorem  ,  tamen  falfam  ,  &  defficientera, 
vnde  mirari  contingit  de  homine  illo:igicur 
primoreduces  omnia  ad  vnum  genus  vide- 
licet  paifias  canis  &  fpatium  difianciae  ad 
paflus  lepons  fi  igitur  7.  paifus  leporis  ex- 
cedunt  3.  paflus  canis  in^-  paflus  canis,igi- 
tur  i  £  paflbs  canisfunt  7.  paflus  lepons  fi 
agitur  3  £8&&f>  quid  erunt  cTo.pailus  canis 
diftantk,  &  erunt  paflijs  leporis  137-J7.& 

quia 
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quii  in  quibushbct  j.  P^aiilbus  caits  lepus 
(aat  pallus  5.  d.hcicns  pcr  ^temporis  ad 
fapkracncMti  dic  igttur  fi  ai.tetnpusdac  c. 
quid  dabtt  ic-  duc  10.  in  j.  fic  100.  diutde 
pci  1 1 .cxi.4  t\  ig'tui  diccs  quod  m  cmnibus 
j.  piilibus  canis  lcpus  facit  pallus  4.  ■*  &C 
quiapalTus  3  f.canis  funt  7-  lcporis  ,igitut 
pilhi»  J.canis  crunt  pallus  Icporis  6 £  cum 
tv»uui  b  tcrnporc  in  quo  canis  facit  Dalliis 
j.  cx  fuis  &  lunt  6  ~,  leporis  lcpus  faciat 
tantum  4  -|*,igitur  in  omnibus  4  paflibus 
ca  nit  appropioquantur  ci  pcr  1  ^,-  dic  igi- 
lur  h  1 77/  .produetcur  cx  4  f*  ex  quibuspro- 
ducctut  palfus  1 37  t!  multiplica  tjtS-f! 
in  4  g  hunt  —  Suos  diu,dc'  P"  JiiT  & 
cft  ac  fi  diuidacs  840000.  pcr  17 10.  nam 
luntfticliones  ciufdcm  dcnominatoris,  qui 
cik.  iiSi.catbunt  ignur  pailus  lcpocis  308 

Duodiiccdcbant  Mcdiolano  quorum  prU 
troi  ibat  vcrfus  Romam  milliaria  lo.pcrfi- 
cicri  (iu£ulodic,aitcrprimadie  ibat  5  .niil- 
!iiiibu'iUcuJadtc8.tcrtiadie  1  1.  &itaafce- 
dcndo  pcr  y  quxritur  quando  tungentuc 
;  r  quod  in  1  co.dierum  ,  lgitur  primus  fa- 
«.ict  :»u'.  i.;illunoru,llcundus  pct  fccunda 
iceulam  a7-capituli ,  dfpto  i.a  numcro  cer- 
ihimotumrcmanct  1  co.m.i.  mulciplica  in 
diftct  cntiam  fit  3  co  m.j  addc  minorcm  tcr- 
imnumqutcH  j.  fic  j  co.  p.a.  maior  termi- 
nui ,  cunc  pct  vndccimam  rcgulam  ciufdcm 
capicuh  addc  prunum  tciminum  vltimo  fit 
fic  i.co.  p.  •*•  multiplica  per  dimidium  ter- 
iiiuwvuin  fic  1  -  co.  iqualia  zo  co.  igitur 


u  i<f  7  co.quarc  1  cc.axqua- 
ji  rcs  vafct  1 1 .  &  in  tot  die- 


I  — ■  CC  A"< 

iur  1  i.iu 

bus  .un^cnwr.  "  " 

Duolocij  crantquorum  alter  erac  Rnmx 
'  3:vcntcbat  V.  .  lanurn  prima  dte  faciens 
inilturc  1.  UcdiJa  a.  ccrtia  4.  quarta  8.  & 
itadupiando  :  altct  iocius  crac  Mcdtola  ni 
tt  ibat  Romam  pttma  dic  ibar.  miliiaria 
jic  cunda  4.  tcrtia  6.  quarca  9.  quinra  1  j. 
&  itaaugcndo  milliare  vnum  in  progref- 
lionc:&  fucnmc  a  Roma  Mediolanum  mil- 
liaria  jjp.  qu«itui  quando  lungemur,in 
talibui  >bi  inpied*i<ur  piogcflioGeoniccrica 
Cac  cogntt.onc  mimeii  tcinunorum  cogc- 
ii»  liiuciurc  dics  tncegros  ,  ponamus  lgttur 
unod  m  diebus  S  ciiruue  vt  primus  pcr  vigc- 
nnu  n  L-r,.imre£ulam  perambulaucrtmil- 
J.aiu  i  1  v  to.  q«:oJ  piogrcllio  ett  ptimi  mo- 
d.  ,  fccundui  iJtcm  mdliariai47.  co  quod 
ptogcilioc!!  1 1.  modi ,  iungc  fiunt  miharia 
4oa.  igitur  prccranficrunc ,  quarro  in  7.  die-  ' 
bus  quantum  pcrainbulauerunc  critque  vc 
piunus  pwTambulaucric  1 1-  miili.iria  ftxun- 
dus  iS-tuncehui.:  i  j  j.dirlcrentiaaj  jo.  eft 
r,  j.&  ab  odaua  dic  1 67.  igitur  lt  in  vnadie 
pciambulint  milliaria  167.  inqu.intotepore 
anibuiabunt  milltaria  59.  fupcrpone  95.  ad 
1j7.cc  fict  57  vnius  diei.igitur  in  dicbus  7 
lunccntur.  Vndc  nota  quod  ih  concurfibus 
d  Untiungi  icinera,3cin  progrcllionibus 
Ceomctricis  in  quibus  tcrmini  lunt  ignoti, 
dcbcntqucri  tcrininiintcgri ,  Frater  autem 
Lucasulu  fiuftrafoluic  per  la  co. 
Dux  aucs  eranc  fuper  eadem  arbore  & 
^  *  vna  carpic  volare  vcrfus  Orientcm  prima 
die  pcr  1 .  nnlliarc ,  fccunda  d»6  1.  tcttia  die 


j.qaarta  die  4.^  ftc  continue.Altera  v^rfus 
Occidentem  per  eandem  lineam  die  prima 
milliarc  i.die  ffcanda  milliaria  8-  die  tertia 
milliaria  27  &  ita  per  cubos  &  fnit  circui- 
cus  terrs  vccreditum  elt  a  multis  milliario- 
rum  44^10.  quxricur  in  quot  diebus  iun- 
gcntur  illa:  aues  pone  quod  in  1  co.  dierum 
Igitur  per  capitulum  17.  primus  ambulauit 
4-  ce.p.  5-  co.milliariorum  ,  per  idem  capi- 
tuluirt  in  fine  ck-  cubis  iccundus  ambulauic 
:  c:  c  .p. v  cu.p.7-  ce.iunge  iimul  ambo- 
ium  progicilumficnc -7  ce.ce.p.-p  cu.p.-^-ce. 
p.  '  c  ).  a-cjualu  44  <  ic  igitur  quadruplum 
quadruploerunt  igicur  1  ce.ce.p.2.cu.p.  j  ce. 
p.i  co.acqualia  177140.  milliaribus ,  adde 
l.de  conumi  fienc  milliaria  177241  .aequa- 
lia  1  ce.ce.p.2.cu.p.j.ce.p.2  co  p.  1.  capias 
r.idicem  vtrtufque  erit  radix  milliariorum 
42  i.&  iy.  denominacionum  1  ce.  p.i  co.  p. 
1  .detrahe  2.communicer  quod  addidifti  fient 
1  cc  p.  1  co..xqualia  42o.igicur  dimidia  1  co. 
fic  —  muttiplica  in  fe  fic  -^-adde  ad  4^0.  fit 
410-f  CUtUS  i^.eh;  2o.a.  qua  auferre -j-  quod 
fuic  medium  radicum  remanec  valor  rei 
lof-pracisc  ,  &  in  tot  diebus  iungencuc  • 
proba  &  inuenies  quod  prima  volauit  per 
milliaria  210.6^  fecunda  44ioo.quae  iundla 
funs  445io. 

Antmadue,te  quod  Frater  Lucas  facit 
fimiietnfed  fempec  remanet  in  iurdis  exem- 
plum  ponamusquod  177241.^011  habercc 
radiccm.  Tunc  diceics  quod  1  ce.  p.  t  co. 
p.  1  .c/Icnt  aqualia  ^.177141.  quare  ficret 
1  cc.p.i  co.a:quaha  ^.1772.41.111.  .dimidia 
1  co.&  multiphca  i\t~  adde  adijt  177  241. 
m.i.fiunt      V.177141-  rrt.i.  L.  p.^-a  qua 
dctrahe  4-  pro  dimidio  radicum  fiec  valor 
rei  jviv  V.177241.  m.  1.  L.p.^m.-r- &  eft 
fcnfus  cape  Radicem  177241.111.1.  cui  ad- 
de  —  &  eius  cape  J^.  a  qua  detrahe  -f-  & 
h;c  erit  valor  reis  ex  quo  patct  error  maxi- 
mus  Fratris  Lucae  qui  decrahic  -f  am.  1.  5c 
facit  m.7-  quod  cfi:  falliffimum.  Quodque 
plus  eft  yigefitnafeptirria  reguia  11011  intelli- 
gitur  ncc  alix  vbi  cerminorum  numerus 
non  euadit  integcr  quia  fi  dicas  cu.  4-7-  fe- 
cundum  regulam  facerent  174-^7  ,&c  camen 
funt  i8^-~  vt  patec  per  fe  nili  quis  vellet 
procedere  pcr  moJum  qiudtionis  decimse,  Sc 
idco  non  iriteilexir  quaullonem  ex  quocre- 
dcndum  elt  paucas  auc  nulias  dinScilium 
qu.Tfiionuni  ctle  cius  proprias  ,  fed  fine  in- 
tellectu  tranfctipcas ,  Sc  i\  verae  funt  potius 
fbrcuna  quam  aliter ,  hoc  volui  dixiile  pro- 
ptei  cria  primone  credas  iliius  quajftionibus 
arduis  quantum  plereque  ex  his  lunc  falfs, 
fccundo  vt  intelligas  quod  quando  ce.&  co. 
acquantur  p/.numeri  per  fe  aut  eum  mime- 
ro  addtco  per  p.  aut  diminuto  per  m.  quoi 
Cales  eciam  habent  folucionem  percapicula 
fua ,  ficut  fi  ce.  &C  co.  aequarencur  nu.  tan- 
tum  ,  tercio  vc  cognofceres  quomodo  fien- 
da  fit  aequatio  quia  partes  debent  omnes 
manere  feparata:  eo  quod  v4°t  tei  fic  Jji^t. 
V.L. 

Quidam  ibat  a  Mediolano  Brixiam  pri-  15 
ma die  milliare  i.die  fecunda  2.  die  tertia 
4<die  quarca  8.  &  ica  deinceps  afcendendo 
pcr  duplam  ,  alius  veniebat  Brixia  prima 
diei.  milliaria  fecundadie  4.  tercia  die  6. 

M   4  cpaita 
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quarta  die  8.  &  occurremnt  fibi  in  medio 
itineris.  Qoscro  quando  fibi  qccurterunt  & 
quot  milliaria  funt  a  Mediolano  ad  Bi  ixiam. 
Fac  ficiunge  cotdies  vt  vides  quod  primus 
fuperet  fecundum  hoc  fit  in  5  .diebus.  Nam 
primus ambulauit  milliaria  ji.  fecudus  30.& 

primus  fecundus  aggregatupriini  fecundi 


primus  12  12 

Fecudus  2  '      4  3  6 

tertius  4        6  '712 

quartusS       8  15  20 

quintus  16     10  3130 


*         5  J 

80  15 


;  *8f 

m  die  praecedenti  videlicet  in  4-diebus  pri- 
mus  ambulauit  1  5-fecundus  20.  igitur  in 
4.diebus  fecundus  fuperabat  primum  &in  j. 
primus  fuperabat  fecundum  vt  vides  ,  aufe- 
res  igituriter  quinti  diei  vnum  ex  alio  rema- 
nent  6.  aufer  etiam  aggregatum  quarta?  diei 
ab  aggregato  4.  diei  altenus  videlicet  15.  a 
io.remanent  5.  mukiplica  5.iu  iter  quinti 
<liei  maius  &c  eft  16,  fit  80.  diuide  per  6. 
cxit  1 3  f  adde  ad  15.  fit  28.-7  &  tantum 
ambulauit  quilibec  illortim:igitur  cum  qui- 
libet  ambulaueric  medietatem  erunt  a  Me~ 
diolano  ad  Brixiam  milliaria  $6  -p  &  irm- 
£ti  funt  in  diebus  4  f  quod  eft  in  diebus  4. 
horis  10.  hora  videlicet  vigefima  fecunda 
diei  dando  horas  1 2.  pro  die  artificiali, 
nam  dies  4.  funt  perfedti  ,  &  diuifa  5.  di^e- 
rentia  aggregati  per  6.  differentiam  diei 
quints ,  exit    ipfius  quintx  diei. 

Tres  ruftici  ibant  Romam  &  difcubue- 
^  runt  fub  fago,&  primus  habuit  panes  3 .  Sc 
amphoram  vinifextariorum  4.  8c  reliquifo- 
cijvtvides  acceilit  antequam  comederenc 
focius  quartus  non  habens  nifi  vnum  pa- 
nem  comendic  cum  eis  &  foluit  folidos  5. 
quos  ille  asqualiter  diuifit  primis  tribus  fociis 
videlicet  foiidum  Sc  denarios  8.  pro  fingulis, 
qua?ro  pretium  panis  &vini&pifcium,dices 
igitur  fi  omnes  «qualiter  habuerunt  a  quar» 
to  ex  pecuniis  ,  igitur  tantum  pofuic  vnus 
quantum  alius  ex  primis  tribus  fociis  de- 
traho  igiturvini^.  avini^.  reman^nt  panes 
3.  aequiualentes  6.  pifcibus  &  1  vini  &  ita 
factis  detrictionibus  confurgic  fecunda  Fi- 
gura  .deinde  reduco  a:quiualentiam  ad  vni- 

Prima  arquiualentia. 

primus  focius  panes  3.  fextar.  vini  4 

iecundus  fociusi  pifces  6.  fextar.  vini  5 

tertius    focius  pifces  7.  panes  2 

quartus  focius  {olidos  5.  panem  x 
Secunda- 

panes  3.  vini  1   pifces  6 

vini    5.  pifces  1   panes  z 

pifces  7.  panes  1  vini  4 
Tertia. 

panis  1.  vini   —  pifcis  2 

viui    x  pifecs  -7  panis  f 
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pifces  1.  panis  fvini  — 

Quarta. 
panes  3.  panes  \  pifces 
vini    ^.vini  ~-  panis  27- 
pifces  7.  pifces  2  virri  4f 

Quinta. 
panis  2  -f-  pifces  6  ^  '. 
vini  4ypanis  z-~- 
pifces  5    vini    4  -J- 

Sexta. 
panes  13  pifces  31 
vini    31  panes  15 
pifces  15  vini  13 

Scptima. 
vini  9  pifces  1 3  panes  2 
valenc  alles  20. 

tatem  8c  confurgittercia  Figura ,  d  icendo  Ci 
3.  panes  aequialent  vini  &  6.  pifcibus  igi- 
tur  1.  panis  aequiualebit  f  vini&  2.  pifci- 
bus  &  ltade  aliis.  Poftdicfi  per  fecundam 
panes  j.valcnt  vini  1.  pifces  6.  &  vini  t. 
valet  per  tertiam  panes  ~  pifces  -^»  igit* 
panes  3  valebunt  panesf  pifces<?  7-  >  &  lta 
ter  repstendo  formabis  quartam  Figuram, 
poft  fubrtahe  panes  a  panibus  vinum  a  vino, 
pifces  a  pifcibus  ,  remanebit  asquiualentia 
quintae  Figura?  veluti  vides,  cumigiturper 
quintam  Figuram  panes  2  4/  aequiualeant 
pifcibus  6\,  mukiplicando  omina  per  5. 
fiunt  panes  1 3.  aequiualentes  pifcibus  1 3.8C 
ita  de  aliisVvt  in  fexta  Figura  patet ,  quia 
igitur  quartus  habebat  &  panem  &  foluic 
folidos  5.  igitur  comedit  valorem  1.  panis 
&  5.  foliiorum  quare  omnes  comederunt 
panes4.&folidos  20.  &quia  quartns  focius 
habuit  panem  igitur  tres  primi  habuerunt 
panes  3,&folidos  2cin  valore  detraftis igi- 
turpanibus  ^.decommuni  erunt  pifces  13. 
vini  <>.panes  2.valentes  2o.folidos,  reduces 
igitur  panes  &  pifces  ad  vinum  per  regu- 
lam&fextam  Figuram  fient  vini  24  72:- 
qualia  2c.folidis  quare  deducendo  per  de- 
nominatorem  fient  122.  bochalia  vinija;- 
qualia  100.  affibus ,  &  61.  v]ni  ^o.affibus, 
vnus  igitur  Vini  valet  -ft  affis  &  hoc  nota 
extra&quiavini  1 3.  funtpifces  1 5-duc  13. 
in     fiunt  ^  hic  eritvalor  15.  pifciumdi- 
uide  igitiu:      per  1 5.  du- 
cendo  in  denominatorem    Vini  1  affis  t| 
fient  —fchiffa  fiunt  ^.Qc    Pifcis  1  affis  j| 
hic  eft  valor  vnius  pifcis    Panis  aflis. 
&  quia  pifces  3 1  funt  pa- 
nes  13.  duc  igitur  pifces  5  i.In  fff  fient 
&  hic  eft  valor  i3.panum,igitur  panis  vnus 
valet  ~  repone  loco  fuo  &  quia  quilibec 
tantum  habuit  quantum  fuit  illud  quod 
quartus  comedit  8c  vltra  tertiam  partem 
folidorum  5  igitur  valor  cuiuflibet  fuit  foli- 
dorum  quinque  &  vltra  folidorum  1  -f  Sc 
vnius  panis  iunge  fimul  fient  folidi  8-^.& 
tantum  quilibet  habuit  &pro  commodita- 
te  probationis.  reduc  oronia  ad  1 83.  &  fiec 
8  t£.  &  Vinieffet  valor      probatio  facilis 
eft  primushabebat  panis    igiturfff  8c  vini 
4-igitur      iun£ta  funt~.-afecundus  habuit 
pifces  ^.igicur  ~g  &  vini  5-igitur  ~.  iunfta 
iunt       tertius  habuit  piiccs  7-iguur  ~2c 
panes  2.  igitur  ^j.iunge  fiunt  omnes-^7. 
igitur  omneshabent  7.^  &  primus  hsbuit 

allem 
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•fTcm  1  TT^.qnia  habuit  pan:m  fcideoqut- 
libet  comtnedic  aflcs  6  Sc  cotum  quod 
comcltum  fuit  valuit  alles  16. &c 

Dcrrahc  4.  cu,  a  7  cc.  p. ;  co.  in  capitulo 
fuo  Jeclaraut  quoJ  pcr  modum  multipiica- 
lionii  ftunc  fc.49  cece.p.^  cc.p.  16.  cu.  ce.p. 
fc.  1764.  cu.ce.  m.  fc.  3136.ce.  Rei.  P.m. 
5-6  cc  ce.ce.  nondui  tamen  modum  quia 
defcnptus  ert  in  capitul^lciradcionis  fur- 
dotumquia  tamcn  in  furdis  opcramnr  per 
niodum  radicum  difponcs  vt  vides  dcindc 
quadra  vnum  quodqueperfc  fiunc  vtvides 
49ce.cc.quadratumdc7  ce.     9  ce.quadra- 

7  ce.  p.  j  co.  4.  cu. 

40  cc.  cc.  p.9  ce.      1 6.  cu.  ce. 

fc.49  ce.  ce. 

fc.  9  cc. 


fc.441.cu.cc. 


k.1764.  cu.  ce. 
fc.49  cc.  ce.  p.  9 ce. 
fc.  16.  cu.  cc. 


fc.  L.784  ce.  Rcl.p.p.  fc.  !44-  cece.ce. 
|u  L-p  $6  ce.  Rcl.p.p.  fc.  5  76*  ce.ce  cc. 

tudc  )  co.Sc  tfi.cu.cc.quadratutndc  4  cu.eft 
iguur  ac  ftptoblcnu  dtxttlrt  dctcahe  fc. 
cu.cc.)  fc.  L.  49.  cc.  ce  p  fc.  9  ce.quarc  iun- 
gendx  dfcnt  Sc  fient  49  cc.ce.  p.9.  ce.  p.  «tf 
ca.ce.  JcinJc  ducenli  efl  vnaparsi^.  Lin 
«Itctjmhc  44i.cu.cc.dc  hoc  cfi  quadiuplan- 
dum,crieiguuraJditunt  49  cc  ce.  p.  9.  cc.p. 
fc.17tf4.cu  ce.  dcinJe  multiplici  partcs  pcr 
modum  fc.  idelt  fc.  16.  cu.ce.  in  49ce.cc. 
fiunt  784  cc.  Rcl.  P.  &  limilicer  16.  cu.  cc. 
utn  ce  DM  144  cc.ce.cc.  hoc  totum  dcbct 
quadnspL.iqma  v-  cft  tic-tu  r.-.  L  ; :  y  >  cc. 
Rcl.P-p  fc  <7tcc.ce.ce.dctrahendu  a  priori 
Ac  rcfidui  x.  •  nic  illud  quod  remanet :  dctra- 
t\tt  acu.  ab7ce.p.  *  co.cft  igitur  dicere. 


co. 


ce. 

41.  CU. 


7ce.  p.  |co. 
4.cu. 


7  CC 
)  CQ. 
l.| 


4.r.t. 
itf.cu.cc. 


p.  la  cu,  41.  cu. 


5«.Rel.  P.  p.  14.  cu. 
49  cc- cc.p-9-  cC  p-42.cn.  p.itf.cu.  ce. 
56.  Rel.  P  p.  24.01. 

49  ce.ce.  p  9.  cc.p.t  8.  cu  p.  itf.cu.cd 

Dctrahe  k.L.u  ,6  cc.Rcl.  P.p.  57^  ce. 
ce.ce.ex.49  ce.c*.  p.9cc.p.fc.i764cu.ce.c\: 
rcliJui  radix  elt  dctractto  oc  hoc  litlequen- 
docapiculum. 

Vcrum  potcft  abbreuari  multum  opera- 
cio  .nam  poltquamquadralli  parccs,vc  vidcs, 
lufficic  vt  ducas  tplas  inuicein  ,  videlicei  7 
ce.  in  $  co.  fiunt  11.  cu.  eric  igicur  prim.i 
pats^  9te.  ce.  p-9  ce.  p.  1 6.  cu.  ce.  p.42  cu. 
quta  duplanda,nam  in  ^i.fuit  quadruplanda> 


&  fimihter  duces aliam  partem  in  7,cc.p.j. 
co.cV  ricnt  vt  vtdes  18.  Rel.P.  p.i  2.  cu.  du- 
plancUt  fimiliter  crunt  igitur  56.Rel.  P.p.24. 
cu.iTiinucnda  cx  49  ce.  ce.p.9  cc.  p.  itf.  cu. 
Ce.5.42.  cu.  remantbunt  igituc  vc  vides45>. 
c«.  cc.p.9  ce.  p  1 8.  cu.p.  i(J.cu.  ce.rn.56.ReI. 
P.&:  huius  i^.V.eftidemquod7.ce.  p.j  co. 
1%.4'CU.  cv  xquiualcbunt.Et  ponamus  quod 
in  numeris  vclitn  de- 
tuhcre  5.  a  7.0.  2.qua-  7.  p.  2.  c 
drabo  fingulos  ficnt  49.         ~      ~~  '~T 

,;:,7.m  2.  fonvtf    **'  lundta  lo6' 
duplica  fic  28-eric  igi-    ^5.  I0. 
cur  totum  106".  dcindc 


multtplicaf.in  7.fit.i5,    70.  2o.iAiwaa  5>« 
&  in  2-fic  10.  duplafi-  106 
unc  70.&  20.  iunda  fa-  ^a 

Ctunt  90.  detrahe  90.  — —  — ■■  ■■  ■ 

.1    rotf.  rcmancnt  16".      fc.-  16  4 
cuios  Ri.  elt^.ck;  tantum  facitdetrahendo  5. 
a  7.p.2. 

Cogni,cum  ell  quod  fuperiores  planet^jg^ 
moucntur  tantum  in  Epicido  &  Eccentrico 
quantum  Sol  in  fuo  Eccentrieo  tantum  ,ex 
quo  intclligituc  proportioncm  motoris  Ec- 
centrici  fqbs  componi  ex  proportionibus 
mocorum  Eccentxici  fuperiorum  &  Epicili 
ad  lua  rnob.Li  ftc  igicuc  vtrcus  motoris  Sa- 
tumi  i\£.2co.c{:Eccentici^.  110.  &c  fi  virtus 
motoris  Solis  ri  5500.  Sc  Eccentrici  Solis 
fc.  24.  volo  fcirequarnam  eft  virtus  Epicicli 
Sa*urn.i  hvc  lunt  quinque  termini  cogniti: 
viJclicet  primus,fecundus ,  tertius ,  quaitus, 
C{  quintus  ,  5c  tenius,  &  quincus ,  funt; 
Uern,quarricut  autem  fextus  per  capitulitm 
igitm  qu.adragclimum  fexttim  mulciplica 
lccundum  in  terciutafic  fy.  4800.  tk.  hocin 

Prtmus  NfotorSoiis,  Secundus  Eccentricus 

fc.  5500  fy.  ^4 

Tercius  Motor  Satumi,Quactus  Eccentncus 

fc.  2CO.  fc.-  1  20. 

QuiutOS  Motoc  Saturni ,  Scxtus  Epicidus 
~z.  200.  ?t'  27 

quintumfit  fc-  960000.  multiplica  primurn 
inquarcum  fit  j5t.42oooo.diuide  ^..96^000. 
pct  R:.  410000.  e\i:i?i.  2  &  canta  eric 
vircu ;  Epicicli  Saturni  in  comparatione  ad 
Motorcm  &i  Eccemricum,  cV  per  idem  fup- 
poftta  propotcione  Eccentrict  ad  Epiciclum 
poflibilc  cft  fcire  proportionem  mocorum 
EccenticiSc  Epicicli  adinuicem  ,  &  ijmiliter 
ad  motorem  Soiis,  liquec  ctiam  ex  hoc  in- 
celBgenti^m  Solis  fortiorem  elfe  omnibus 
intciligentiis  cxterorum  Planetarum. 

Qaod  h  dicac  volo  quod  fpatia  pertran- 
Itca  lintarqualia  &  eft  vc  fpatium  quod  pre- 
ficit  corpus  Solis  squetur  fpatiis  quae  pre- 
tranfic  Saturnus  in  Epiciclo  &  Eccentico 
firotH  innsftis  &  efl  quod  quarta  &  fexta 
buanticas  ii'ncT:.x facianc  fecundam,cunc igi- 
1  il  diuide  fecundam  quancitatem  pec  algc- 
bra,itaquodltantibus  mocoribus  propordo 
componatur  ,  &  fic  Motor  Primus  6o.fe- 
cundus  2.  certius  40.  res  mota  10.  diuido. 
io.in  1.  co.&r  10.  m.  1  co.  duco  fecundum 
iri  tcrtiam  flr.  20.  Sc  hoc  in  quitum  fic  800 

Pdnws* 
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Secundus  Epiciclus 


Primus  Motor  Solis 

60.  10 
Tertius  Motor  Epicicli  Quartus  Epiciclus 

2  1  co. 

Qu.intus  Motor  Eccetrici  Sextus  Eccetricus 
40  10.  m.  i  co. 

#ende  duco  primum  in  quartum  fi  60  co. 
deinde  in  fextum  fit  600  co.  m.  60  ce.  igitur 
8oo.p.6o  ce.aequancur  600  co.quare  13  -7- 
p.  1  cenfus  arquatur  10  co.  fequere  aequa- 
cionem  res  vafec  5.  m.^.i  1  &  hsec  eft  vir- 
cus  Epicicli  Id  eft  fparium  per  rranfitum  ex 
Epiciclo  &  virtus  Eccentrici  erit  5.  p. 
11  poftent  poni  cafus  impoffibiles  in 

quibus  virtus  mobilis  confurget  maior  vir- 
cuce  motoris  vc  fi  virtus  terti)  motoris  pone- 
recur  jo.cafus  elTec  impoffibilis. 

Echsc  valde  func  vtilia  volentibus  con- 
cemplari  magnicudines  velocitates  >  virtu- 
tes ,  &c  tempora  Motorum  ,  mobilium  ,  &C 
Motuum  cadeftium  ,  vt  in  Almagefto. 


2  0  Si  fint  duo  planeta:  iundti  per  centra  Epi- 
ciculorum  m  puncto  vno  Sc  fint  A  &  B  & 
moueatur  A  ita  quod  perficiat  circulum  to- 
cum  in  qt.y.Sc  B.in  5.  quazro  quando  eode 
modo  centra  Epiciculorum  iungentur  in 
eodem  pun<5to,Refponde  quod  nunquam  in 
a^ernu,namfi  fic  igiturab  hoc  tempore  ad 
illud  fuetGc  circulationes  perfe&a?  vtriufque, 
ponamusigitur  quod  A  perfecerit  looo.cir- 
culationes,&:  B  noo.igitur  proportio  1200. 
ad  iooo.ficut  temporis  A  ad  B,fed  1  2oo.eft 
eommenfurabilis  ad  1000.  igitur  ^.7.  eft 
commenfurabilis  fy.  5.  quod  eft  impolTibile 
quia  funt  numeri  furdi  non  proportionati,& 
quantitates  furde  diuerfarum  fpecierum, 
quod  autetn  1  zoo.commenfuretur  ad  1000. 
patet  exinitio  io.Euclidis. 

Ec  ex  hoc  patet  quod  nunquam  bis  iun- 
gencur  ineodempunao  vfque  in  aEternun?, 
Bc  fuic  inuentum  hoc  CampanL  Euclidis 
commentaris  viri  acutiffimi. 

11  Si  fint  duo  planetae  quorum  alter  mouea- 
turin  fy>  i8.alius  iniji.  32.  dicoquod  con- 
iungentur  femper  in  tertia  parte  circuli  ,ita 
quod  in  eifdem  cribus  punctis  vfque  in  a> 
ternum  3  8c  fimiliter  fi  vnus  in  iji.  8.  perfi- 
cerec  ciret  ciculum  alius  in  bi.  2o.dicoquod 
Ih  oppofitis  punctis ,  &  eifdem  iungerentur 
yfque  in  atecnum  ,  nam  fi  non  pbnamus 
quod  iunganturin  C,quinonfi  A,necpun- 
clus  oppofitus  ,  igitur  cum  fic  pfoportio 
motus  vniusadmotum  alterius  ,  ficut  ^.20. 
ad  qz.S.Sc  eft  fexquialtera  igitur  erunt  reuo- 
Iutienes  vnius  fexquialters  ad  reuolutiones 
alterius  :addita  vtrique  parce  A,  C  » in  qua 
fecudo  coniungutur  fic  igicur  A.C.  ~  gratia 
exempli  ,  &  paueiores  rsijoltttioues  finfc  1, 


co.  igitur  percranfiuit  fecundus  1  co.  p,-? 
quare  primus  pertranfiuic  1  4-  co.  p.  i 
reuolutionum  ,  fi  igitur  fuerunc  parcs 
i'euolutiones  abiecfis  incegris  fiec  —circula- 
tionis  ,  ajquale  quod  eft  impoflibile ,  vel 
impares  igicur  abiedtis  integcis  erunc  ~- 
reuolutionis  aequaTia  j~  quod  eft  impoffibile. 

Ponamus  certio  quod  duo  Planeta:  ,  vel  22 
duo  mobilia ,  finc  iuncta  in  A  8c  B ,  eodem 
pundto,  &  A  perficiat  circulum  in  1000.  an- 
nis  Sc  B,in  999.  volo  fcire  quando  iterum 
conlungencur  in  A,patec  enim  ex  vigeiima 
quaeftione  quod  iterum  ibidem  coniungen- 
tur  Multiplica  vnum  in  aliudfiunc  999000. 
dc  in  Canco  cempore  redibunc  ad  eundcm 
pundtnm. 

Ponamus  quarto  quodvnusreuoluatur  in 
annis  ioocalius  in999-volo fcirein quibus  Ij 
locis  poterunt  iungi  diuide  productum  vni- 
us  tn  alterum  quod  eft  999000.  per  diffe- 
rentiam  &eft  i.exit  idem,  habes  igitur  cern- 
pus  in  quo  primum  iungencur  fore  999000. 
mukiplica  999000.  in  vnam  reuolucionem 
fiunc  reuolutiones  999ooo.diuide  per  1000. 
exeunt  ci^.igiturcum  iood.fit  numerusinte- 
ger  non  coniungentur  nifi  in  vno  puncl:o  vf- 
que  inxtermim. 

Exemplum  aliud  fatumus  reuoluiciir  b 
annis  3 o.&  lupiter  in  12.  volo fcire  in  quot 
annis  iungentur  ,  Sc  vbi  multiplico  iz.in 
^o.fit  360.  diuido  per  18.  Sc  eft  differentia 
30.&  n.exeunt  xo.&c  in  tot  annis  iungen- 
tur,volo  fcire  vbidiuide  20.per  ^o.exic-^. 
&c  in-f  reuolutionis  coniungentur.  Ideft  8. 
fignis  femper  diftantes  a  primo  loco ,  &  ita 
fipiima  conmncTtio  fitin  ariete  infra  io.an- 
nos  fiet  in  Sagittario,  &  infra  alios  20.  an- 
nos  inLoune  &c  infra  io.annos  aliosreuer» 
cetur  ad  Arietem  verum  poftponit  gra.  1. 
m.5  9-fere ,  &  hoe  eft  quia  Saturnus  reuolai- 
cur  citius  aliquantulum  ^o.annis. 

Aliud  exemplum  Iupiter  reuoluitar  in 
I44.menfibus  ideft  in  annis  1 2 .Mars  in  23. 
menfibus  volo  fcire  tempus  roniumafenis 
multip  ico  2  3-in  1 44-fiunt  3  j  1  2.  diuido  per 
121.  differentiam  exeunt  27  -^-  fere  6V  in  tot 
menfibus  iungentur,  volo  fcire  quo  in  loco 
multiplico27  j-  in  3^0.  gradus  circuli  fiimc 
p^do.diuido  per  1 44.reuolutionem ,  exfunt 
gradus  ^5).ferme,&tantum  diftabunt  a  pra> 
cedenti.loco  in  fecunda  coniunclione.  Et 
quia  4.multiplicatum  in  27-7-  facit  1 10.  ie 
quiturvt  in  9.annisquafireuertatur  coniuu- 
clio  ad  idem ,  &  func  parum  minus  ,  nam 
Mars  eft  velocior. 

Aiud  exemplum  in  furdis  ponamus  quod 
vnus  reuoluacur  in  ^..7.  altus  in  5.  duc 
^..y.in^.7.  fic  ^£.3 j.diuide per differentiam 
quae  eft  ^£.7.  in.  $.  per  capitulum  vigeiu 
mumprimum  exibic  fy.  61  ^rp.1^.45  ^& 
hoc  cempore  iungencur  9  pro  habendo  loco 
diuide^i.  61  -^-p.^i.43  -^-.p.     7.  exibit  %i. 

E  t  fi  vis  fcire  reuolutionis  partem  ,  fub- 
trahe  reuolutjones  integrai  &  func  5.  ex 
approximatione,  remanebitpars  circulipei- 
tranfita  ^.8  -j-  p.6  —  m.5. 

Et  ex  hoc  manifeftum  eft  quod  fi  Planeta 
mouentur  in  proportione  numeri  adnumeru 
nonconiunguntur  nifi  in  ceitis  paucis  pun- 
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iUs  ou..li  l.gi.oium,  &:  inhmta  derelin- 
»iuunt  iu  quibus  nunquam  coniungunrur,  ii 
%cto  propouio  motus  ad  motum  non  eft  ve- 
Imi  nmncits  ad  numetum ,  nnnquam  vlque 
ia  Mtcmum  bU  m  eodein  pundo  coniun- 
ocmut  .  cum  igitui  altcrum  hoium  f.t  ne- 
ceilaiium  ciit  ctiam  ncccllarium  vcl  quod 
iicm  nunquam  cedcat  vel  quod  infinita  pof- 
fibihanunquam  cucniantdcclaratum  autcm 
cft  anobis  m  hbcllo  dc  myjlerns  tternitatis, 
motOJ  planctatum  omncs  clU:  in  propor- 
tionc  iri»tionali,quate  -nunquam  idem  bis 
eucniet ,  vndc  Platonis  opiniodc  anno  Ma- 
gno  dcitiuicur.  Vcrum  fimilicudmem  magna 
forc  poit  ductosannos  nihil  rcpugnat ,  his- 
quc  ptxccllcrunt.' 


x^il^uc  iterum  ai  Troiam  magnus 
Mtrtcturacbtlles. 

Ponarnus  quinco  quod  llnt  tria  mobilia, 
A  B  C  quoium  A  moucatur  perficiendo 
cuculitionem  m  mySc  fit  Saturnus ,  &  B, 
ni         lic  Iupiter.fc  Cin     j.&  iit  Mars 
&  mu  nunc  iuncti  in  initio  Arictis  in  pun- 
c:    A  lico  quod  vfquc  in  xternum  non 
amplim  conmnecntur  in  pundo  A-  nccin 
alio  puudo*-ttam  de  puncto  M  clarum  eft 
cum  nec  doocx  iplis  pct  vigotimam  qux- 
iiioiwm  de  alus  autcro  punctis  ita  demon- 
tltauil    ponama*  ijiiui  quoi  in  puntto  C, 
.liquando  tungaotu»  «  potem  .oooc,  an- 
nt«  -am  icitor  ^tturnus  pcrhciat  rcuoluno- 
ncmlttam  infe*5*  Iupucr  m  IM&  Mars  111 
lt.i.  leitur  Saturnus  pctfccii  n.  10000000. 
&  lupitcr  xtoo.  6c  M*s'fc.  J> JJJJHT» 

tirUolUtlonUJU   I   i   ('■-'•■     !u  lunt  iiiiou.- 
..b.les  1  mimr  abicdtis  reuolationi- 
b  i9iittMr1s  qux  nccellario  lunt  commcniu- 
irjbtlf  s ,  icmancbit  fupcifluo  in  commenfu- 
r.tbitc,  qnae  li  Saturnus  fuit  in   C  cum 
lour.rroncrit  ibi  Mars,&  li  fueritibi  Mars, 
pon  ctit  lupmrr,  igitur  pofita  etiam  xterni- 
Uw  mundi ,  nunquam  in  r>rxtcrito  vci  futu- 
rorrunt  ccnua  tnum  Hanctarum  limul, 
ncdum  pluuun.pi*r«tquam  fcmcl,ncc  con- 
1  lianflw  ii-r  i»*u  S  >hr.  t  Jm  Luiu  vfquc  in 
xictnun»  ampUtt»  cocnict ,  ibuiem,autab 
%umovfK)uam  cucmt  in  codcm  lcco. 
»f     Sviupijiua  masrnitudmc  tercx  vt  lit  fccun- 
J  1111  Ptoiomxum  1 80000.  ftadiorum  liue 
aifoc  milliiria  vtin  ezpofitionibus  Gco- 
crapiux  Pt<Mom»  dcchruimus  volo  fcire 
q>uatam  porticraret  tota  terra  cum  aquaii 
.  Wcxmftatera  hic  oportcc  fupponerc  ttia, 
pttmam  quituinlpatium  continec  milliare. 
Sccttniuin  pondus  vnius  cubiti  tctrx  mixcx 
cum  aqua.Tcrtium  vniformitatcm  corporis 
hoc  faifco  rcfolue  tetrx  fphxram  in  milla- 
ru  cotporea  hocmodo  ,  nam  cuin  circunfe- 
rencia  cstcuhui  1*500  milliatia  igiuir  per 
capitulum  fexazclimum  quattum  trit  dia- 
meier  miiUaria  7159.  i^itur  circoufercncia 
tcxrx  cum  riac  duda  diametro  in  circulum 
maiorcm  ,  ducto  7159  m  azjco.  fiec 
arcunfcrentia   tevrx    milliana  quadrata 
•  I#H>T75ooi  quarc  per  vigclimam  lcxtam 
rcculain  64.  capituli  duccmus  lupetriciem 
in  fextim  diamcntri  patccm,  Sc  habcbimus 
tjlcbamtctix  milluria  quadiaca  idcll  longa 


ltta  &  piofunua  19x16$^^ 5°°' ^  ^  A 
vnum  milbarc  continei  1000.  in  longitu-, 
dine  laticudine  Sc  profonditate  continebic 
igicut  milhare  vnum  pallus  quadratos 
1000000000-  quate  ducemus  ft  in  globurn 
terrx  ,  ericque  globus  cerrx  palfus  quadrati 
ioii6 ^457500000000300.  habito  igitur 
pondere  vnius  palfus  terrx,  ex  mcdiocri  vni 
formitace  fuppoiita  ,  Multiplicando  per  fu- 
prafcriptum  numerum  habebis  quot  libras 
pondeiac  mare,  cum  terra,  non  quidem  om- 
nino  ptoecisc  cum  adiint  rnontes  &  rehqua, 
fcd  ira  quod  non  accidet  error  ex  10000. 
partibusin  vna. 

Quxritur  cur  in  principio  creauic  deus  xq 
coclum  &  terram  &  hominem  in  fexta  Die 
quicfcens  in  fcplima»,  hic  quinque  maxima 
my  iVena  concinetur. 

Primum  quancum  adtus  creationis  erat 
infinicus  m  vnitate  deiignacus  eft  ob  hoc 
otnuia  l  mui  creauit,nam  infinito,  &  Deo, 
nihil  eft  fimilius  vnitace,  excepcoquod  vni- 
cas  eft  pocemia  paiBua  infinica  ,deus  auccm 
actuinrimcus ,  in  reliquis  mhil  eft  fimihus 
vt  nec  nix  niui ,  propterea-in  vnitate  cft.in 
vnitate  creauic,  vc  cum  perfedorum  perfe- 
iriflima  iic ,  omnem  creaturam  non  tantum 
creando  exccdercc  fed  &  in  modo  creandi 
exccllcntiam  Crea&oris  oftenderec. 

Porro  crcaow  cuo  Qmal  cstlura  &terrain 
dualitads  pei tvtfionem  oftender^  ,  qux  m 
UlfH    dt  ,  mortale  terram  ,  immorcalc 
cxlum,fixani  tirrani  ,  volubile  cxlum,Maf- 
cuifira  cxlum,  fxmnum  cerram,fpiritum  ca> 
luiv.  ,  opacum  terram  Deorum  cxlum  ie- 
dem,hominum  terram  ,fupremum  coelum, 
infima  terram,vides  vt  primo  verbo  infinita- 
tis  mylterituri  oftendit  in  Creacore  ,  ica  fe- 
cundo  fumma  perfe&ione  rei  creatx  com- 
plexus  eft  :  agens  ac  patieus  controuer- 
iiamque  fequxitren  oftendens  ,  ae  in  cxcre- 
mo|urn  vittute  etiam    cumTta  intermedia 
complexus  ell  hoc  ilcundum  myftcrium 
ruit. 

Terrium  quantum  in  iex  diebus  cuncta 
di'n ofttit,B .un  Scnarij  peifectionem  inordi- 
ne  oftendic  5  hic  cnin^primns  eftab  vnicace 
perfedtus ,  vbi  Cpkn  ordo  erat  impoffibil* 
uum  fuit  ipli  Dco  numeium  abeflemanque 
otdo  plurium  rerum  eft  ,  qux  aucem  plura 
funt  numerum  habent,ex  ipiis  igitur  numeris 
pcrfcdiirimus  amplexandus  fuic  Senarius, 
cumque  hccrct  cundla  iimul  ordinare  magis 
quam  creare,opificisenim  finici  ordinatio  ett, 
creacio  infiniti ,  oftendit  per  iplum  quiderj| 
hccre  infinicum  eile,  at  ex  rebus  ipfis  mini- 
mcconcedi,  vc  fummam  aflequerentur  per- 
fcctionem  quxeft  vnicas,fed  ipfas  adfecun- 
dum  iocum  dechnafte  perfectionis  quae  in 
Seuario  confticuca  cfl,vt  igitur  perfe&oni- 
hil  deeft,ita  neque  ordinacioni  auc  rebus  or- 
dinatisquidquam  melius  aut  addi  tanquam 
diminuco,3UC  ninui  canquam  a  fuperabun- 
dantc  poteft,non  quidem  opi6cis  poce- 
lla-.eccrminata.Ud  ipsarerum  lerjefibi  ter- 
nsnos  pracribence ,  &c  fuic  ac  fi  dixiflet  pec 
ll-nariumiiium  eorum  qux  creaca  ftint  ordo 
mtiiiot  ac  difpoficioaffignaii  non  pocuicauc 
cl\c,  propcerea  pluries  addidic  e^uod  vidic 
Deus  ca  elfe  valdc  »  bwu. 

Stfxta 
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Sexta  autem  die  hominem  creauic  quid 
hoc  eft  aliud,  quam  vt  oftenderec  omnium 
creatorumlummam  perfectionem  in  homi- 
ne  efle  ,  ac  longe  cado  anteponendum,nam 
extremumartificis  opus  confummatio  eft,& 
in  ipfa  fextae  diei  praefiguratione  cuncla 
propcer  ipfum  creaca  oftendit,aut  igicur  An- 
gelos  muko-  prius  creatos  fuifle  necefle  eft, 
auc  Angelicam  naturam  etiam  homana  in- 
freriorem,  quantum  diuinae  capax  erac  ,  vn- 
de  &  Deos  homines  nuncupari  ,  Angelos 
nequaquam  Scripcura  Sacra  .faepius  recipit, 
hoc  igitur  quartum  myfterium  eft. 

Sepcima  autem  die  requieuit ,  quincum 
infinuat  myfterium  in  Lege  enim  quies  eft 
quae  fepcenario  oftenditur,  nec  extraperfe- 
clionem  aliquid  conftitui  auc  poteft  aut  de- 
bet ,  vnde  fabbatum  defignatur  atque  quod 
in  creatoris  officio  infinitas  limites  non  reci- 
pic,  eum  ordinatoris  vice  fungitur,  non  ex 
fui  poteftate  ied  ex  infirmicace  creatarum 
rerum  modum  fibiftacuicita  vt  Deo  cun&a, 
homini  non  omnia  licebant,  coartata  enim 
infinita  vis  rei  creatae  legibus  fepta  videtur. 
Deo  enim  licet  ex  lapidibus  homine  per- 
fedtius  creare ,  lapidem  aucem  homine  per- 
fectiorem  creare  non  poteftmon  quia  omni- 
potentia  eius  tollatur,  fed  quia  iam  fuppo- 
ilta  lege  ipfarum  rerum  omjiipocentia  ab 
ipfomec  det  Deo  coartatur. 

Haecquidem  ad  tertium  librum  de  motce 
pertinebant ,  atque  ibidem  func  luculenter 
explicata ,  hic  vero  tantum  vt  oftederemus 
quod  in  principio  Praefaci  fumus  Teftamen- 
ti  veteris  facramenta  numerorum  myfteriis 
^  tflereferta. 

A  perfide  defferuntur  Margaritae  ad  Da- 
mafcum,Sukanuspofuit  in  quajibet  ciuita- 
te  quae  erat  inter  Perfidem  &  Damafcum 
ve&igal  vnius  vnciae  defferentibus  Margari- 
tasfiue  paucas  fiue  multas,&  fuerunt  ciuita- 
tes  i  2.  a  Perfide  ad  Damafcum,&  1 2.vec"H- 
galia  computato  vectigali  Damafci  ,  Poft 
certum  tempus  cum  fuiifet  fimulcas  inter 
Sukanum  &  regem  Perfarum ,  volens  ta- 
cite  Sukanus  prohibere  ne  mercatores  ex 
Perfide  deffcrrent  Margaritas  ,  confticuic 
ne  quis  puls,io.vnciisMargaritarum  in  Yiia 
vice  lub  pena  capicali  cx  loco  ad  locum 
defFcrret,exiftimanshoc  cum  12.  vnciae  pro 
vedtigalibus  fint  perfoluendae ,  non  potenti 
deffevre  nifi  vncias  10.  plus  foluendum  erit 
in  ve&igalibus  quam  fic  tota  mprcesem- 
pta,ex  qua  lege  ita  viluerunt  Margaritae  vt 
1 00  librae  1  o.  aureis  in  perfide  diftraheren- 
tur.qua  de  caufa  cum  quidam  100.  libras 
emiflet  io.aureis,  volens  Yicare  periculum 
capitis  &  legem  Sultani  feruare ,  cum  ex 
lege  Damafci  maximo  eflent  in  pretio 
Margaritae  quaeritur  "an  vllo  ingenio  poffet 
aliqua  particula  referuari. 

Refpondeo  quod  fic  hoc  modolibrae  100. 
funt  1200/vnciae ,  &  quia  non  pofliant  def- 
ferri  nifi  vncias  lo.pro  vice  ,igitur  iji  120 
vicibus  defferentur  ad  primum  vecT:igal,& 
lemanebunt  vnciae  io8o,deinde  fecuado 
incipient  defferi  vnciae  1080.  ad  fecundum 
•  ve&igaWo.  pro  vice,&  defterentur  in  108. 
vicibus  quate  folutis  108.  vnciis  remane- 
i>unt  in  fecundo  ve&igali  vnciae  5)72.  qu* 


eademmodo  defFerentur  in  98-vicibus ,  & 
perfolutis  98.  vnciis ,  manebunt  vnciz 
874.  in  tettio  veftigali  &  in  quarto  eadem 
ratione  erunt786.&  ita  de  reliquis ,  vt  in 
fine  fuperfuerint  vncisc  3  35.  viddicet  libra: 
27.  vnciae  1  i.&  perfoluit  ve&igalibus  dc- 
bitum  &  fait  librae  72.  vncita  1.  cumquc 


Vnciae 


1 200 

Vecfigalia 

folutio 

1080 

Primum 

1 10 

972. 

Secundum 

10S 

874 

Tertium 

98 

786 

Quattum 

88 

707 

Quincum 

79 

636 

Sextum 

71 

Septimum 

64 

5*4 

Oclauum 

5* 

462 

Nonum 

5? 

415 

Decimum 

47 

373 

Vndecimum  42 

3/3 

Duodecimum  damafcus  38. 

335 

Summa 

865 

femper  maiores  Margaritas  fibi  fenurcc, 
liccbat  enim  ex  Iege  maximam  lucratuseft 
pecuniae  quantitatem  hoc  voiui  ponere  vc 
ingenium  exercerem  tuum  in  talibus  pto- 
uidenciis  nam  res  cum  pubncanis  melius 
agicur  a&u  quam  computo. 

Habui  tres  quantitates  continue  ptopor-  ^ 
tionales  &  per  fmgulam  illarum  diuili  15.& 
prouentus  tres  aggregati  fuerunt  tantum 
qtiantum  illae  tres  quantitates  &  fimilitet 
tantum  fuit  illud  quod  fit  ex  prima  in  fe- 
cundam  &  produdto  du&o  in  tettiam  quae- 
runtur  quantitates  illaettunc  tu  fciscjuod 
illud  quod  fit  ex  prima  in  fecundam  &  pro* 
dufto  in  tertiam  eft  a?quale  cubo  fecundx 
quantitatis  per  nonagefimam  regulam  cjua» 
dragefimi  fecundi  capituli,  igitur  cum  cale 
produdhim  aequetur  didlis  tribus  quantita-j 
aibus  erunt  diclae  tres  quantitares  km&x 
cubus  fecundas  quantitatis  &  quia  tame  ali- 
qua  quanticas  diuiditur  per  tres  quantita- 
tes  continue  proportionales  ita  quod  pto- 
uenientia  iunda  fint  aequalia  diuidentibus 
tunc  fecunda  ex  illis  quantiatibus  eft  Si. 
numeri  diuidendi  quadrata  :  per  regulam 
non  agefimam  primam   quadragefimi  ie- 
cundi  capituli  igitur   fecunda  quantitai 
eft  fy.  quadrata  25.  hoc  eft  5.  &  ipfa  erat 
cuba  aggregaci  igicur  aggregatum  eft 
i2j.igitur  dempra  iecunda  quantitate  re« 
maneiit  reliquae  duae  120.&  quia  ex  prima 
in  tertiam  tanturn  fit  quantum  ex  fecunda  ia 
fe  per  regulam  104.  capituli  42.  &  exfe- 
cunda  in  fe  fit  2j.igitur  diuidemus  110. 
in  duas  partes  quarum  vna  in  aliam  dudla 
faciat  25.  eritque  per  capitulum  49.  vna 
60.  p.  ^i.  3575.  alia  60,  m.  357$. 
&  media  illarum    fuit  5.  &  ita  foiuta 
eft.    Frater  autem  Lucas  pofuit  eam  & 
foluit  cum  maga  dirficuTtate  &  pluribus 
operationibus  fuperfluis. 

Diuide  1  o-  m  duas  partes  quarum  qua. 
drata  differant  in  40.  tunc  vna  erit   1 :9 
co.  aliaio.  sn.  1  co.  quadrarafunt  1  ce. 

Si 


] 
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fr  tco  p.  t.ce,  m.  lo.co.dirTrrcutiaeft  40. 
«I  uc  t.  cc.  p.  40.  xquatur  t.  cc.  p.  100. 
m.  10.  co.  xquapartcscrunc  60.  xqualta 
10.  co.  igitut  rcs  valet  3.  &reliqua  pars  ell 
fjfttuc  cum  hoc  foluatutcx  quadra£climo- 
ottauo  capitulo,manifcftum  plura  polle  fol- 
ui  pcr  rceulas  fimpltces  alj;ebrx ,  quar  non 
pollunt  pcr  cataym.  vc!  aluct  pcr  regulam 
idra  10  fit  tcc.  fubtrahc  40.  rcma- 
nent  60.  diuide  pcr  duplum  i  c.  quod  eft 
10.  exic  t.  &  hxc  crit  minor  pars  &  rehqua 
ent  7. 

10  Si  quis  dixcric  inucnias  duos  numeros 
quorum  qtiadrara  fmt  34-  iun&a  &  vnus  in 
alium  d  ictus  factat  15.  foluitur  triplicirer 
pct  <o.capitulum  vtto  ntodo  &  perquinqua- 
geliinutnpnmum  dupliciter  ,  etenim  pet 
qiuntiutcm  furdam,  &  pti  duas  quanti- 
tates. 

$  1     Diutde  to.in  duas  partes  quarum  quadra- 
U  dempca  cx  100.  &  97.  refiduenc  duos  nu- 
mcros  quorum  tt-  iun&x  ftnc  17.  in  haC 
quxftione  fctas  pnmo  an  ftt  poffibtlis  cafus 
hoc  modo  dmide  10.  per  xqualiafiunt  5.6C 
j.  tufpr  qu?drata  corum  ex  100.  &  97.  re* 
manent  72.  &  7f.quorum  quadraca  iunda 
funt  17  rj  fcrc  itcrum  quadra  10.  fit  100. 
tufrr  a  100.  vcmaivi  97-  alia  pars  cuius^. 
eft  fctc  1  o.  igttur  1  o.  elt  minus  qnod  poflit 
trfiduan  flc  1  7  77  nutui  quod  poflit  rcfidua- 
n  fi  icitui  ouxftio  diccTct  quod  reliduarcnt 
Hufuuam  1 7.  —  aiK  minus  quam  1  o.  vel  v  . 
07.  tunc  ciTct  impolTibtlis ,  quantum  auccm 
dicit  ir.  quxcft  inter  ic.  &  17-  77  idco 
dico  qucJ  OddUo  cft  poflibilis,  cognua  pol- 
fibiliurc  diuide  lo.tn  5.  p.  1.  co.  &  j.  m.  1 . 
co  talt  autem  diuiltonc  pcr  mcdtum  lcmpcr 
v:i  ,1  to.  m  J.tlL-ilibus  qu.e!honibus  aitrer 
yrtucnues  ai  xquationes  quas  dtfticilc  ellcc 
icducctr,  erunc  igitur  quadrata  illarum  par- 
num  if.  p.  10.  co.  p.  1.  ce.  &  25.  rh.  10. 
<eo.  p.  t.  cc.  denahe  primum  Maius  a  100. 
rrmanenr  7 1 .  m.  1  o-  co.  m.  I .  ce.  &  minus 
t97.tcmanciU7i.  m.  i.cc.p.  10.  co.  cum 
icitur  at.  Koium  tuncir  deb^am  faccrc 
ntur  deuacla  vna  cx  his  a  17.  remancbic 
irhqua  .  dctiaho  tgitur  quam  volo  vtpotc 
pu  7.  renuncbit  17.  m.      V.  75. 

ro  lo.  co,  m.  i.ce.xquale  fc.V.  71.  m-i- 
ce.  5.  io-  co.  quadra  vtrumque  eric  71.  rh. 
l.cc.  p\  10.  co.  xqutle  189.  p.  7J-  rh.  10. 
eo.  rh.  i.ce.  rii.  *t-  V.  S6700. m.  1 1  $6o/co. 
in  1  iftfce  igitur  191«  «quatiir  20.  co.  p. 
k.  V.  86700.  rh.  1 1  jfic.co.  m.  1 1  56.  ce. 
ponc  iguur  n--  fcparatts  crit  292.  m.  20. 
co.  xqualcii:.  V.  86700.  m.  » ce.  qua- 
drtvtia/nquc  ptrtem  ficnt  852^4-  p-  4°°- 
ce.  m.  1  t68a  co.xqualia  86700.n1.11 560. 
co.  m.  1  156.  ce.  quare  fadta^  xquatione 
firnt  14 »6.  xquaha  1  20.  co.  p.  if<6.  ce. 
iguur  1.  cc  p.  £  co.xquatnui rcduc  ad 
capuulum  nt  ±1  p-  Ht-        valor  rei  i^.  au- 
tcm  dtct.i  cft  .,;  cji  addicis  ..;  ht  ~  quoJ 
eft  vnius,  &  quu  vna  pats  fuit  5  p.  1  .co.  Sz 
tlitf.B  i.co.eritvnapars6.alia4quia  i.eft 
Ttlor  1  co.vt  dtdtum  cft. 
}i     Si  quis  dicac  ccnfus  duiitus  in  -f  fuimet 
producic  191.  duc  191.  in  4.  fic  718. 
uide  pcr  j.  exit  1 56.  cuius  r-.  eft  1 6.  cenfus 
quod  proponttur,  1 1  autem  voluens  -^^.256. 


d.-c  i  rh  fe  fit^dut  ~  in  259.  fic  144.  cu- 
iu .  vi  eft  1  2.&  hoccft  -|-  de  16.  &c  hsc  eft 
facilior  operatioquxpoliit  rleri  in  furdis,  vE 
fic.  Exemplum  cenfus  ih  y  fui  produxit  10. 
jpitiu  m  fc  ductus  prodticec  1  j .  duc  -i-  in  fe 
fc  \  .  dtlC  15.  in  -j  fic  6  7-  cuius  eft  f- 
1 5 .  duaxque      1 5 .  &     6.  f  inuicem  fa- 

ciunt  10.  \  . 

Duo  foiTores  inuenerunt  vrnam  baltami  ^ | 
vr.ciarum  8.  &  lwbebanc  duas  ampulas  fe- 
cu.n  vacuas  quarum  alcera  continebat  vm 
cias  5.  altcra  3.  &  volebant  diuidere  balfa- 
rnurn  per  xqualia  dicoimplenda  eft  ampu- 
la  qux  concinec  bochalia  5.  &  remanebunc 
j.inprima,  fecundo  cum  ampula  ^.imple 
ampulam  j.&  remanebunc  2.  in  ampula  5; 
vc  vides ,  cercio  adde  3.  qux  conCinencuv  in 
ampuia  5.  ad  5.  qux  concinetur  in  vrna  .9« 


Vina, 
8 

5 
3 

6" 

■ 
1 

1 

4 


Ampula, 

1  5 
5 
1 

1 

5 
4 
4 


Ampula, 
5 

z 

3 


&  erunt  6.  in  vrna  S.  &  2.  inampula  $, 
deinde  nansier  2.  in  ampulam  3-  &  rema- 
nebit  ampula  5.  vacua  ,  quarn  implc  cuttl 
yrha  ff.  oY  crunt  in  ampula  3.  vncix  2.  in 
ampula  5.  vncix  5.  in  vrfta  8.  vncia  1  •  im- 
plc  igitur  ampulam  3  .cum  ampula  5  .&  rema- 
nebunt  4.  in  ampula  y.&  in  ampula  j.crunc 

v  additx ad  uin  vrnat  S.remanebunt  vn-  ( 
cix  4.invrna  8.&  cocideminampuiaj.&ita 
diuiftfti  per  xqualia,regula  aucem  cftvtpro^ 
cedas  feiapet  eodem  ordine&  quot  volueris 
folucs  ciuxliionesiham  fempei  a  maiore  vrna 
impletiir  niaiot  ampula  ab  ea  autem  minor, 
a  mmorc  aucem  proiicitur  inmaiorem  ,  nec 
ordo  hic  peruercicur. 

Quidam  difcefllt  a  gadibus  per  occiden-  44 
cem  &  fuit  hoc  inKalendis  lanuari)  1517- 
&  circuiuit  terram  cer  ,  ancequam  reuei- 
terccur  domum  ,  &  computabat  dies  fingu- 
los  exiftcns  in  naui  ,  &  vifum  eft  ei  in  re- 
uerdonisdie  quod  foret  fepcima  Maij  1526. 
quxricun  qux  dics  fuit  illa  in  veritate  in 
qua  rcuerii  lunt  mulci  non  animaduerccn- 
rcsdicerent  quod  foret  feptima  dies  Maij, 
cum  tamen  non  ica  fic ,  nam  cum  ipfi  pro- 
cefterint  ad  curfum  folis  neceflariurh  fuic 
vt  contputarent  in  qualibet  reuolutione 
diem  vnum  minus  »  quam  foret  in  rei  ve- 
ricate  ,  cum  igicur  perfecerint  reuolutiones 
trcs  igicur  computauerunc  3.  reuolucio- 
ncs  folis  minus  ,  cum  igicur  finierinc  hoe 
in  fepcima  Maij  erac  tunc  dccima  Maij  i 
&  ita   ficut  videbatur  dies  reuerfionis 
dies  Lunx,  fuit  dies  louis  ,  &  e  contra-. 
rio  accidit  circuentibus  ab  Orientis  parte 
nam  ciicuitus  eorum  erit  in  die  vno  mi- 
nus ,  pro  fingula  reuolutione  quam  fic  com- 
putum. 

Quidam  voluitemere  1 00.  capita  antma-  3  ^ 
iium  100.  aureis,  Afini  vendebantur  3-porci 
2  .aureis,pecudes  -f  aureo,  o^uaftitur  numerus 
cuiufiibet  fostis. 
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Reducas  omnia  ad  ~  quia  pecudes  ven- 
duntur  -~  aureo  deinde  fubtrahe  minorem 


Afini, 

3 
6 


2  — 


Porci, 
2 
4 

1 

1  — 


Pecudes, 
7-100 
1.  50 
0.1 00. 


terminurn  a  reliquis  &  eft  4"  remanebunt 
2  —  &  1  —  deinde  accipe  dimidium  100.  & 
eft  50.  detrahe  ex  100.  fiunc  50.  integra 
omnia  ducenda  in  z.fiunt  iterum  100.  &  5. 
&  detrahe;.  totiens  a  100.  vt  refidtium 
numeretur  a  j.vnde  detraho^.a  1 00.  bis  re- 
imnetc)Q.  &  j.incjo.  ingreditur  30.  vicibus 
etunt  igicur  Afini  2.Porci  jo.Pecudes  tf8.& 
eftrehduum  j2.ad  100. 
36  Quidam  deferebac  vinum  Domino  fuo  in 
vafe  ,  &  cum  fitiret  bibit  prima  die  vrceos 
tres  vini,  deinde  rcpofuit  tantumdem  aqcue, 
fecunda  autem  die  tantumdem  ebibic,&  im- 
pleuit  aqua  ,  tertia  iterum  die  tantumdem 
bibit  &  repleuit  aqua,  atque  iterum  quarta 
die  idem  contigit  cum  autem  attuliifet  Do- 
mino  vas  cognouit  Dominus  quoniam  vi- 
num  non  erat  fincerum,  appofuit  igitur  vi- 
num  ad  examen  &  inuenic  tantum  adefle 
aquse  quantum  vini ,  quarritur  quot  vrceos 
vas  continebat.  Tu  fcis  quod  detraclio  fuit 
proportionalis  &  quadruplicita  &  quod  in 
fineremanfit  terminus  minor  fubduplus  ma- 
iori ,  pone  igitur  quod  tcrminus  minor  ideft 
yinum  remanens  fit  1.  igitur  vas  continebat 
2.  multiplica  vnum  in  aliud  fiunt  2.  cuius 
fy.  eft  medius  terminus  ,  duc  in  primum  fic 
2.  duc  in  maiorem      2.  fic  8.  erunt  igitur 

Primus,    Secundus,  Tertius, 
'  ij£.2 
Quartus,  Quintus^ 
R:-^.8  2 

termini  vtvides,&qinadifferentiaex  fuppo- 
fito^.^t.S.ad  2.eft  ^.igitur  ^i.^.S.p.j.efta:- 
qualis  2.  dicigitur  perregulam  j.fi  z.m.i^. 
m  8.effec  ^.quidellet  i.duc  i.in  $.  fin  6.  di- 
Uide  per  2.  m.  8.  exit  perviam  Recifi 

48.  p.  1 152.  p.  Bt.  j$t.  2^54208. p.^.Bi. 
66 j552.diuidendam  per  S.igitur  vafis  conti- 
ttentia  fuk  vrcei  6.p.  i8.p.  648. 
P'  %>  ^,- 1 6 2.  &  fecundum  propinquitatem 

$7  Quod  fi  dicat  qua-ftio  quod  biberit  tan- 
tum  ter  &  remanfit  medietas  noneft  facilior 
fe  difficihor  pone  igitur  vt  prius  quod  vafis 
continentia  fic  2.  cuius  dimidium  eft  1,  qna- 
re  ex  quadragefimofecundo  capitulo  regula 
Cz.  erit  primus  terminus  i.fecundus  $i.cu. 
4.  quartus  2.  vt  vides,  &  quia  in  continua: 
proportionalibus  terminis  proportio  quarti 
ad  fccundum  eft  veluti  dirferencia: ,  quarci 

Primus,  Secuudus,  Tertius,  Quartus, 
1        $tCU.2.    ^i.cu.4.  2. 

ad  tcrtium  ad  differentiam  fecundi  ad  pri- 
roum  ducemus  5.  differentiam  quarti  ad  ler- 
tuira  in  cu.  2.  &  fiet  cu.  54.  quam 
dwideraus  per  2.  exibit  cu.  6.  ■£  &  tanta 
eit  difrerentia  mter  fecundum  &  primum  tcr- 


J8 


minum  :  &  limiliter  quia  proportio  cjuarti 
ad  tertium  eft  veluti  excelfus  quarti  fupra 
tertium  ad  exceflum  tertij  fupta  fecundum 
ducemus  3 .  exceflum  quarti  fupra  tertium, 
in  cu.4.  &  fiet  cu.  108.  quamfc 
demus  per  2.  &exibit  cu.  1 3.  ±  igicur 
differentia;  tres  funt  5.  &  jjt.  cu.  1  3  &  ^ 
cm.  6  -t  &  quia  h^  differentiaE  funt  excellus 
quarti  tcrmini  fupra  primum,  &  quia  quac- 
tus  terminus  eft  duplus  primo  expofito ,  eiit 
differencia  prxdicta  dimidium  continenti* 
vafis  igitur  vas  continebit  duplum  difteren- 
tia^  quod  eftvrcei^.  p.  cu.  108.  p.^.cu. 
54.  poterat  &  aliter  folqi  fed  longe  diffici- 
lius  vt  experienti  patet. 

Inuenias  numerum  quadratum  cui  addi- 
tus  6.Sc  diminutus  faciac  quadratum.Qua!- 
re  in  congruentibus  an  fic  aiiquis  namerus 
qui  per  6.  diuifiis  fitquadratus  quod  finon  * 
inueneris  quasftio  eft  iropoffibilis ,  fi  inue- 
niatur  vt  24.  qui  diuifus  per  6.  producit^. 
quadratum  de  2.  quau"e  igitur  tunc  con- 
gruum  de  24.0V  eft  25-diuide  per  exiens  quod 
fuit  4.  exit  6  ~  quxfitus  eft  enim  quadratus 
de  z  Sc additis  6.  fit  12.^-.  quadratus  de 
3  &detrac"tis  6,  rernanenc  quadratum 
de  f. 

Inuenias  numerum  quadracum  a  quo  de-  59 
tradtis  4.  radicibus  remaneac  quadracus.  In- 
uenias  ex  quadragefimofecundo  capitulo  nu- 
merum  congruentem  quemvis ,  puta  24. 
quem  diuideper  4-numerum  radicum  decra- 
hendarum  propofitum.exic  ^.per  hunc  diui- 
de  congrueiuem  de  24.  eftque  25.  exic  4  -f . 
hunc  quadra  fic  1 7  ^.t5c  hic  eftnumerus  prcn 
pofitus,eft  cnim  quadratus  &  ab  eo  detrattis 
4.radiabus  remanent  §  &  hiceft  quadratus 
de  ~,  vt  propoficum  fuit. 

Inuenias  numerum  cui  additus  8.  &  de-  4^ 
tradbs  8.  maneat  quadratus,duc  8-  in  fe  fit 
<?4-adde  4.  pro  regula  ideft  femper  fit  6 8.  di- 
Hide  per  4.  femper  exit  1 7. numerus  quxfitus 
nam  additis  S.fit  ^j.quadratusde 5.&dem- 
pcis  S.reriianec  9.  quadratus  de  fimiliter 
fi  dixiftec  addicis  3 .  &  ablatis  remaneac  qua- 
dratLis.,  duc  5.  in  ie  fit  5?.adde4.fic  13.  diuide 
per  4  .exit  3  numerus  quafitus,  nam  addi- 
to  ^.fit  6  j-.&c  diminutio  fit -f. 

Inuenias  numerum  cus  additus  10.  fiat  4t 
quadratus  ,  &  diminutis  7.  fiat  quadratus, 
iunge  10.  &7.  fic  17.  adde  1.  proregula  fic 
18.  dimidmm  cape  quod  eft  9.  duc  in  fe 
nt  81.  detrahe  10.  iungendum  remanent 
7 1.  &  hie  eft  qua;ficus  numerus ,  nam  addi- 
tis  io.  6c  Si.quadracum,  &diminutis  7.  fic 
^4«q'Jadratum. 

Inuenias  duos  numeros  quorum  quadraca  4 2 
mndta  faciant  quadratum  capiesquadratum 
imparem  veluti  25.3 quoayfer  vnitatem,  & 
rehdui  accipe  dimidtum  quodeft  12.  &  hic 
numerus  cum  25.  &  eft  j.eft  vtproponi- 
tur,&  fiaifumpfifiem  sj-dimidium  eflet  4& 
1^.3.  quorumquadrata  iunda  func  25,  qua~ 
dracum  de  5. 

Inuenias  duos  numeros  quorum  quadra-43 
ta  iundta  fit  22.  &  non  fint  4.  &  3.  quxie 
ex  prarccdente  duos  numeros  ,  quorura 
quadrata  iundta  fint  quadratum  ,  &  fint 
gratia  Exempii  8.  &  15.  duc  ambos  in 
25.  &  eft  5.  fiunt  40.  &  75.  diuide 

ptr  . 
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pci  *.  aggregaci  quadratcrum  >■  5  ■  &  8.  & 
clt  17.CXU  ri  &  4  j-j  hctum  igaur  qua- 
duu  iuncta  faciunc  25. 
44  Inucnij-  duos  numcros  quorum  quadra- 
t4  iuncu  faciant  1  }.  &  non  (int  1.  8c  3. 
Iixc  dilt.it  a  prxccdencc  quantum  2  5-erac 
Quadutus  ,  (6c  1  j.  non  cft  quadtatus ,  idco 
Muitur  alitcr  quam  prxccdcns  inuenias  igi- 
tur  duos  numcrospcr  quadragelimam  quar- 
Um  quxlhoncm  quorum  quadrata  iuncta 
facunc  quaJi acum  ,  5;  lint  4-&  3.  quorum 
quadrata  iuncta  funC  25.  quadratum  dc  5. 
uponc  igitur  hos  duos  cum  duobus  primus 
tt  vidcs  ,  mulciplicando  duos  primos  in- 
uiccm  ,  &  duos  fecundos  z.in  3-  facic  6*. 
8i  3.1114.  facic  1  2.  lubtrahc  vnum  ab  alio 
CCnunct  6.  Et  fimilitcc  multiplica  eos  in 
Ctucun  cV;  riunt  vt  vidcs  8.&  «j.  quos  iungc 
nmul  liunc  17.  fubcs  igitur 
duos  numcros  6.  pcoucnicn  - 
tcm  ci  dctractione  mulcipii- 
catunii  dircclx  &  r  7.  cx  ag- 
gr,:gatione  multiplicatioms 
w  tiucc  ,  quotum  vtrunquc 
feuitum  diuidcs  per  j.  radi- 
ccm  «^grcgati  quadratorum  J  4  —  5> 
de  4.  flc  j.  Sc  cxibic  1  -j-.& 
j  T.&  h;  lunc  numcri  quxfici  nam  qua- 

.4tU,n  .  1  T  c"  m      Quadcacum  de j  j- 
-Tjquje  tunUa  faciunc  ~:  quod  cft  1  j.vt 
jpiopuluum  cft  &  hx  7.  quxftionts  lunc 

4U  Lmic  Vkiuuius  Itbro  nom  Hieroncm 
Siuculanocum  TyTannum  ,  vouillc  coto- 
nam  IXo  quam  ingenti  molc  cx  puroauro 
«  Jil'g.-nuiJimo  artihcio  fabncindam  au- 
uhci  iociuit ,  camquc  fattam  Dco  obtulic, 
cumquc  um  obtulillcc  inccllcxic  pro  auro 
nugna  i  x  paitc  argcntum  cllc  luppoiicum, 
indignctna  curam  Archimedi  mandac  vc 
non  loluta  cororu  neque  enim  tum  ob  ar- 
jta  ob  dcdicationem  liccbac.cua- 
quantum  argcnti  loco  auri 
Bet :  cunquc  multos  iam  dies 
cliimedcs  hosquxrircc :  cafu  eue- 
iubcum  intranti  iWintelligeitc 
tum  cxcuticbacur  aqux  a  labris 
bamci ,  qnanu  fuic  molcs  corporis  Archi- 
rucdts,  vndcnudusc  balneo  cxultans  do- 
mum  rcucitrbacut  ncfcio  an  ob  amorcm 
vcnurn  poctus  uudanJus  quam  obimpot- 
funanuV  nnpudicam  nuJicatcm  vicupcran- 
ouj  :  ijjicui  cum  duas  (phxras  pondens  co- 
ronij  ahcram  cx  auro,  altcram  ex  argcnro 
ubucalfct  vtraque  impofita  vafia  labris 
aqua  plcno  pondus  aqux  examina.iic  de- 
mum  eturn  iupleco  valc  coronaque  impo- 
liu  HucIL-xic  quantum  argenti  atque  auri 

^.c  igitur  cxcmpli  gatia  coinna  ponde- 
rishbiaruin  1  lo.Aurca  pila  librarum  :20. 
a;gcntca  ctumtocidcm  ,vidcl;cct  librarum 
1 10.  fiv  ponamus  gratia  cxempli  quod  ex 
codctn  valcplcno  aqua  impofna  aurca  |  i. 
la  cxcutiantur  librx  40.  impolit.i  corona 
rxcutuntur  aqux  'hbrx  47.  impofito  argcn- 
10  OcUQftntHI  hbrx  60.  volo  fciie  quan- 
curn  aigcnci  conunet  corona  diuide  40. 
pcr  1  2o.cxit -f-.&  iimilitei  diuidc  60  per 
tio.exic  —  deindc  pone  qucd  fueric  in  co- 
Torn.  IV. 


uhci 

ICt  c 


lllt  V 

lum 


rona  1  co.aigcnti  igitureric  rcfiduum  au- 
rum  idem  libtx  1  20.  m.  1  co.  mltiplica  1 
co.in  [-  fic  -7  co-  mulciplica  libras  1  20.411. 

Aurum  40  -|-|  120.  m.  1  co. 
Corona  1 20  47  1 40.'  rh.~-  co. 
Argencum    tTo  4-|tco. 

1 4-  co. 


1  co.  in^-  fiunc  librx  40.  m. co.  iungefi- 
mulntint  librae  40. m.  -j-  co.p.-j-  co.quod  efl 
librae  4ap. co.  &  hoc  aquacur  liqui  47. 
videhcet  aqux  coronx  igitur  fubcraho  40. 
ex  47.  remanebunc  librx  7.  xquales-^-  co. 
igitui  1  co.  vakbit  42  &  quia  poficum  fuic 
quod  adcilec  i  co.argentiigiturfaberfuppo- 
l  '  argenci  libras  42.  &  cantumdem  auri 
iubripui ,  &  reliquum  fuic  aurum  videli- 
cec  librx  78.  cuius  probacio  eft  nam  pro 
omnibus  3.  libris  anri  ,  excludicur  lib.  1. 
aqux  ,  igitur  pro  7 S. libtis  auii  excluduniur 
libixi^.quod  eft  tertiapars,&  pioomnibus 
dnabus  libris  argenti,  excluditur  Jibra  aqu.r. 
Igicurpro  42.  libris  argenti  cxcluduncur  li- 
brx  x  i.  aqux  ,  qvuc  iunclx  ad  iG.  faciunn 
47.  cum  igicur  tancundem  excludatur  co- 
rona  ,  fequitur  vc  corona  contineat  litj- 
78.auri,  &  42.  argenti ,  &  ica  in  omnibus 
calibus  inucni.cs  hoc  modo  veritatem.  Po- 
tcft  ctiam  ficri  pcr  pofitioncm  faifam  fed 
non  tam  facilitcr.  PofTumus  etiam  facere 
hoc  accipicndo  Sphxras  auci  8c  argcnti 
longe  minores  ipla  corona-  Non  enim  eft: 
neccirarium  eas  accipere  scquales  coronx, 
(ed  bcne  incer  fe  exeniplum  ft  corona  li- 
brarum  100.  facio  duas  fphxmlas  altcram 
argenceam  alceram  aurcam  ponderis  vn- 
«iarurn  vcpote  $6.  8c  ponamus  quod  ab 
aureaexciudantur  vncix  10.  &  ab  argentia 
1  j.aqux  &  a  corona  lib.3  2.  dmidemusigi- 
tur  vc  prius  10.  pcr  xG.&c  exit  73  &  llmi- 


Avivum  zG.  vnz. '  10 -f°  lib.ioo. 
C  rona  100  lib.  32  m.  1  co. 
Argencum  $6  vnz.  13 


t  co. 


co. 


I  GO. 

ioo.m.i  co. 

iS  

27  f  m.-f°co. 


iiter  1 3  pcr  36.  exit  ~  .  8c  pono  cjuod  fue- 
rit  i  caargentiin  corona  igitur  aurum  fuic 
hbrx  ioo.rh.r  co.  mulciplico  1  co.in  fic 
Y&  co.  multiplico  i0c.  m.  1  co.in  ~  fic  27 
T  m.'-f«  co.iugo  fific  27  ^-p.-VA"  hoca?qua- 
cur  ji.igitur  libra;  4^acquantui  ^-  co.igicur 
resvalec  libras  50  -y quod  eft  vnc.8.&  tan- 
tum  in  eft  argenti  aurum  aucem  eft  refi- 
duum  ,  videlicec  lib.49.  vnz^  4,  &  ita 
femper  poteris  fcire  in  torquibus  &  anu- 
lis  quantum  auri  (icdefraudatum. 

Quidam    fundic    autum    perfectionis  ^4' 
d.  10.  ponderis  vixs.    10.  &  aurum  ali- 
udperfedtionis  d.  21.&  aliud"perfe£tion1s 
d.  1 6.  &  facta  fuic  maifa  Ynciarum  So  perfe- 
ftionis  d.  iS.quxricurquancum  fuic  aururn 
perfedtionis  d.  io'.  &  d.  2 1  j 
Nota  quod  in  firailibus  debes  detrahere  * 
aurum  cognitum  excognico,  videiicet  vri- 

N    z  cias 


1 


148  LiberVnicus.  Cap.LXVI. 


cias  10.  perfeclionis  d.  20.  ex  vnz.  80.  per- 
fe&ionisd.  18.  &  remanebuntvnz.70.per- 


70 

20.  4 

 80 

18.  £ 

200  40 

I440  480 
200  40 

I240 

440 

i68o 
440 

1240  44° 
ioy6or  ,  » 

24 


J056Q 


24 

<?4- 


17-  70 


I  co. 

21  d. 


70.  m.  1  co. 
16  d. 


2  1  co.d.  1 1 20  d.m.  1 6  co.d. 
70  21  co.d, 

17  — d.    i  i20.d.p-5  co.d. 


1240  d,  1240. 
1  co.vnz.      i20.d.aequalia  5  co.d. 
Valet  24.vnz.  |  ^  d.valor  1  co.d. 

fc&ionis  d.  17.  ~-  in  duas  partes  vnafitper- 
fe&ionis  d.  21.  alia  16.  6c  erit  vna  pars  1 
co.  alia  70.n1. 1  co.  multiplica.  Infuas  per- 
fedtiones  vt  vides  fiunt  partes  2 1  co.  d.  3c 
H2o.d.m.  16  co.  d.  iung^fiunt  11 20.  d. 
p.  5  co.  d.  sequalia  70.  dudtisin  fuam  perfe- 
dbnem,  qua:  fuitd.  17  ~  &  fient  1240.  d. 
arquales  1  i2o.d.p.  5.  co.  d.  igitur  detrahen- 
do  remanebunt  1 20.  d.  asqualia  5  co.  d.  igi- 
tur  1  co.d.  valet  24.d.  igitur  1  co.  vnz.Yaluit 
24.  vnz.  &  nos  pofuimus  1  co.vnz.efte  per- 
fedcionis  2 1.  d.  igicur  fuerunt  vnz.  24.  per- 
fe&ionis  d.  21.  &  vhz.  46.  quod  eft  refi- 
duum  de  70.  perfecttonis  d.  16.  &  ita  folu- 
ta  eft. 

Val  aliter  &  longe  breuius  &  facilius  per 
modum  fecundse  reguhe  41.  capituli  fub- 
trahe  vnam  perfectionem  ex  altera  &  ex 
parte  2 1 .  remanent  1  -f  5c  ex  parte  1 6.  re- 
manebit  3  j-,  iunge  fimul  fiunt  5.  dic  igitur 
per  regulam  3.  fi  5.  producit  70.  quidpro- 
ducent  1  j-  &  3  j-,  &c  inueniens  quod  1  f 
produeet  24.  &  3  f  producet  45.  n 
prius.  y 


21 
1  — 


70 
17-f 
3  V 


3f 


•  J.  701  -r20.24. 

i  -f  230.46". 

Floieni  10.  valentScutos  6.  &lib.  1.  duo 
inierunt  focietatem  primus  pofuit  Florenos 
200.  &  fecundus  Scutos  100.  conjtingit  j>ri- 
mo  lucrum  Florenonmi  i4.plufquam  fecun- 
do  perfecla  focietate ,  qua:ruatur  vabr  Scuti 
&  Floreni  ac  lucrum. 

Pone  quod  Florenus  vaJeat  lib.  j.  afifes  2. 


igitur  Floreni  10.  valent  lib.  3  1.  &  auevi  6. 
expofito  valentlib.  1.  rh.  igitut  valentlibtas 


Aurei  100.    Floreni  200. 

lib.500.  lib.Cio. 

lib.74.v.8. 
,    1  co.g^o.       74  y  pa  co. 

610 

I  co. 


500 


620  co. 

500.    acqualia  74  f  p.  1  co/ 

1     co.sequantur  74  — 
6  co.    azquantur  1860. 

6 

Valor  rei. 


lib. 


3 10. 


30.  igitur  fcutum  valet  lit». 5.  igitur  Floreni 
2000.  valent  lib.  620.  &  aurad  100.  valent 
libras  500.  lucrum  plus  eritlib.74.  alles  8. 
Adde  igitur  ad  libras  74.  afles  8.  quantita- 
tem  qus  fe  habeat  ad  500.  libras  veluti  ea- 
dem  quantitas  fe  habet  cum  lib.  74.  aftibus 
8.  adlibras  620.  multiplica  per  viam  de  la 
co.  fient  lucrum  totum  librae  65)4.  alles  8. 
quarum  primo  contingent  libraz  3  84.  iccun- 
do  libra^  3  10. 

Duo  pofuerunt  primus  300.  cOra  perfona, 
fecundus  200.  tantum  &  primo  debebantur 
-7-  lucri,  fecundo  vero  -p  venit  tertius  Sc  po- 
fuit  400.  &c  perfonam  ceffante  primo  a  per- 
fona ,  quaeruntur  partes  ,  fac  ficprimus  ha- 
buit  duplum  fecundo  igitur  pofuit  duplum, 
fed  fecundus  pofuit  200.  igitur  primus  po- 
luit  400.  &c  quia  pofuit  300.  in  pecunia  tan- 
tum  igitur  perfona  valuit  fupplementum, 
de  400.  &  eft  1000.  in  fecunda  igitur  focie- 
tate  primus  pofuit  ^oo.fecundus  200.  tertius 
400.&:  perfonam  quajvalet  ioo.iunge  fiunt 

Primus    Secundus  Tertius 
300        200       400.&  perfonanst 

iooo.dic  igitur  fi  1000.  capitaleproducit  Ju- 
crumputa  lo.quid  eueniec  primo  fecundo  & 
tertio&  euenient  primo  77  fecundo  -^-  tertio 
f.nam  tales  partesfunt^ 00.200. &  500/ de 
1000. 

Ha;c  ratio  itacommuniter  foluitur  &  eftin 
vfu,verum  noneft  totaliter  vera  nam  perfo- 
na  non  debet  aEqualiter  a^mari  in  modica 
8c  magnafumma  namin  magnafummaplus 
Iaboris,  plus  diligentia;,  plus  impenfie,  plus 
etiam  periculi  femper  requiritur ,  poteft  igi- 
tur  ha;c  folui  hoc  modo.In  prima  conuentio- 
ne  debebantur  primp-f-  fecundo  f  igitur  pri- 
mus  pofuit40o.&  fecundus  200.&  quia  pri- 
mus  pofuit  300.  in  pecunia  igitur  perfona 
aeftimat  100.  iunge  omnia  flunt  ^oo.  igituc 
perfona  eft-f  focietatis,&  fimiliter  in  fecun- 
da  focietate  erit  ~  focietatis,  fiue  f  pecunia- 
rum  pofitarum:pecunia:pofits  fuerunt  5)00. 
igitur  perfona  debet  extimari  1 80.  adde  adi 
cjoo.  fiunt  1 080.  igitur  primo  debebuntur  -L 


300 


200 
1080 


580 


fecundo  ^-.tertio  ^.queilioigiturdebetfolui 
2,modoatoeflet^  fA.lIi/Jima  ^iniuftuTrma. 

Duo 
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Dao  'incum  iocictarcm  itavc  primo  de- 
britut  o  <  V  lccundo  ^  p-7  WCrtti  func 
auxiuncur  partes  itinge -J- &  7-  nunc 
-tanec7.&  c.fiur.c  ti.detrahc  n.t  «oo. 
rrmancnt  88  mc  ieitur  li  -^at  88.quid  da- 
hunt  —  6c  —  &  inucnks  quod  primo  dc- 
bcbuntar  «  iUw  S8. 377.  &  fecundo  50-7-. 
l4de  onmo.  (  icfecundo.  7  eucnient^i— . 
fccunJo  autem  c~—  •  &  fimilitcr  facies  fi 
dicctct  primo  dcbctut  ~  p$.  cV  fecundo  j- 
£.7jum  detradtfs  1  i.ex  icoremanent  8S. 
iun*e  —  tc  —  rlunt  4».  diuide  88.  per  5.  cxic 
l7*  igiturprimo  euenicnc  additis  c.into- 
tum  40     Sc  fccundo  in  totum  7.  additis, 

<  Si  autcm  dicat  pofuit  vnus  noftrum  -7* 
p-S«&  T  P.7A  luctati  fumus  ioc  qu<c 
ctit  pan  vmu*  cuiufquc  nofttu.  Tunc  adde. 
,\  ixniiMtoces  &  7  fiunt  5-adde  l.pro 
fami.moltipltca  in  1  l.quod  eft  con- 
_  t.M  7«fiunt  7x.cape  huius  7  p.  $■  Sc 
rrt4i.  u  '.  7  fit  ji.  qui  iundi  faciunt  71. 
dcindc  d»c  li  Ti  ptoducic  4>&  J  i.quidpro- 
ducct  100.  per  rrgalam  trrum  opcrare  & 
quod  pnmus  habcbic  f  6tx-  &  fc~ 
4  j  *  .  VnJe  diffcrentia  a  primo  eft 


ftuleric  140.  remanfebtinr  ei  dandi  66--, 
fecundus  autera  cum  habueric  iSo.remane- 
bimc  ei  dandi  453  —  &  ira  vides  quod  fe- 
cundo  longc'  plus  debetur  refpe&u  primi 
quam  in  piima  computatione  ,  videlicet 
plus  n  refpeftu  17.  Si  vero  ponatur  lucrum 
ignotum  refpeccu  capitalis  fic  facies  ponen^ 
do  vt  prius  1  co.loco  100.  aureorum  a  iunge 
fiec  capitale  360.  Sducrum  42.0.  p.j  co.  igi- 
cur  primus  pofuic  -p&  fecundus  -f  quare 
dabis  primo  -j-de  42°.  p.  1  co.  &  erit  140: 
j>.  \  co.  &  fecundo  ~  &  eric  3.80.  p  tco- 
quurc  cum  primus  fubtraxerit  iam  240.  fle 


fctc  {.  tdco  am 
ncndi,  in  hac  ciu 
da  qu*fttone  .  o 
A:  nott  quod 
U  ctx 
|«     D*c*  pofuct 
JXuitcn  1 10. 1 


modum  propo- 
linquagclimafccun- 
tithmetici  nutant, 
«nto  ptobatur  pcr 

fccietatem  primus 
1  140.&  primus  de- 


qurtnur  rdrduum  quomodo  Ac- 
ii  ,  cV  hrc  quxlho  accidic  in  cf- 


Nota  quod  aliqui  ftolidi  Arithmetici  ita 

57^00 
11600 


!  IO  140 

X 


multsphaindo  vt  vidcs  in  cruccm 
curmunt  11600.  fecundo  autein 
i7<oo  9c  ita  primo  '7  ferundo  '— •  totius 
fumms.  tt  hic  modusrft  maximi  cirotisota 
vt  wetim.  •idomtcrrwem  1  ooo.aurcorum, 
i<  hoc  acodit  ■  tcmcritatc'  eorum  qm  au- 
imr  unj»ofl1Wff  *1^'oncs  d'flolucre.  Vn- 
He  d^o  t5t  bcnc  nora  quod  linon#  addatur 
cot  Ulud  quod  remanec  di- 
im  poteric  benc  foiui  ncc 
pei  co.  oec  pcr  aium  viarn. 

Ptmamus  iguur  quod  lucrum  remancns 
diu^dcndum  lit  auai  joo.  iunge  omnia  li- 


Pritnus 
Socundus 


t  20 
)6o 


240 
180 

500 

920 


uiul  vt  vide*  vidclicet  capitalia  per  fe  & 
iunt  |<c  3c  lucra  per  fe  ,  9c  funt  oio. 
4rinde  dic  fi  J<o.  lucratur  910.  quid  lu- 
«tbkur  110.  6c  140.  6c  inucnies  quod 
primo  contingcnt  aotf  r  *  «-  fecu"- 
do  1 1  j  -  •  quarc  cum  primus  i*m  ab- 
Tm.  IY. 


Primus  rio 
Secundus  240 


140 
186 


I  co. 


360 


220p.J  CO 


Primo 
Secundo 


1 40  p.-j-  co. 
z8o  p.-fco- 


Primo  Tco.m.ioo. 
Secundo  f  C0-P-  IO°* 

fecundus  1 80.  remanebunt  primo  7  co.  m. 
1 00.  &  fecundo  -f  co.p.  100.  quaie  habebis 
idem  nam  li  lucrum  fuic  500.  ducacorum  ca- 
pcf  &eft  \  66  j.fubtrahe  loo.remanenc 
C6  fimiiiter  fecundo  dabis  7  co.igituc 
k  500.  &t  eit  j  <  ^  -^-.addc  100.  fienc  43  5 
vt  prius  non  tamcn  poteft  tolucio  hoc 
mododiftingui  nifi  cognito  luao  vc  prius. 

Quidamdcdic  hbras  100.  ad  caput  anni  ja 
«d  jo.  pro  i«o,  pio  6.  menlibus  qua:ritu£ 
quantum  dcbet  recipere  in  dicTris  6.  menfw 
bus ,  animaduerte  quod  Frater  Lucas  poiuic 
duos  modos  folucndi  hanc  quatftionem, 
vnummercantilemindis ,  nona.  T.  quinto 
C.primo  alium  autem  verum  &  ex  algebra 
incapitulo  tertio  quaeftione  decimalexta  8c 
cum  eilent  ambo  neccilarij  ielfecic  tantum 
in  hoc  quod  non  diitinxic  incer  vtrofque, 
veritas  enim  eft  m  modo  Algebrs,  fed  facili- 
tas  fuit  iK-cellanta  pio  tnercatoribus  ne- 
fcicntibus  Algcbra,ego  autem  (oluam  ipfam 
vtroquemodo  vt  fimul  intelligas  differen- 
tiam  opcrandi  &  etiam  folutionis  ,  piirnum 
autem  modum  declar-iui  in  capituio  «quin- 
quagefimo  feptimo,  copiofe  fecundum  aute 
in  eodem  capuulo  quatftiune  quac  eft  in  fine. 

Pro  primo  modo  foluitur  fic  promerere 
loo.pno  anno  vno  &c  menfibus  6.  defficien- 
tibus  ad  10.  pro  1 00.  fiunc  115  -f.  duc  1 1  o 
ciuod  eft  meritum  cum  capiuli  primi  ann 
in  ie  fic  111 00.  diuide  per  115  -f .  exic  1 04 
&c  hic  cft  prouentus  mercantilis. 
Prd  fccundo  modo  pone  quod  in  primis 
6.  menlibus  lucrecur  1  co.  igitur  habebic 
joo.p.i  co.&  quiainaliisfex  menfibus  ha- 
berec  1 1  o.ad  lo.pro  ioo.in  anno  igitur  100.& 
ioo.p.i  co.6c  iio.funt  continue  pioportio- 
naliadacigitur  100.  in  1  io.fk  1100.&  hoc 
aquaturquadiatodei  oo.p.i  co  igicuriy.iioo 
eft  xqualis  ioo.p.1  co.veniamus  ad  propin- 
quu  k.i  ioo.eft  104  ^.differc  aute  hicpro* 
uctus  amercatiliqui  fuic  104 -^.in^-  qui- 
bus ,  cieditor  fraudaretur.  In  prima  ratione 
nam  deberec  reciperc  io4^.&  nonrecipic 
ni fi  104  *f.  differentia  eft  folidi  2.  nummi 
4.-.proomnibu3  ioo.libtis  capitalis  &  in 
N    -  libris 
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libris  10000.  aurei  duo  quali  quare  aduerte. 
53  Quidam  accepit  a  ladso  libi  lo.ad  caput 
anni  ad^o.  pro  ioo.&in  capite  2  l.menfium 
adiuit  Hebrsum  vt  reciperec  pignus  qui  vo- 
lib.40.  qusricur  an  deceperit  &  quancum 
plus  recepit  debito  couentionis. 

Soluitur  fic  iiex  20.  fecit40.ii!  2  r.  men- 
fibus  ,  igicurex  i.fecit  2.  ScCi  in  21.  menfi- 
bus  fecit  ex  1.  2,  igitur  inmenfibus  42.  fa- 
ceret  ex  1.  4.&  in  63.  menfibusex  1.  8.& 
in  84.mcnfibus  qui  funt  anni  7.facietexi. 
i6.igicur  iu  7.capiribus  annorum  faceret  ex 
1.16.  igitur  inter  1.  &  1 6.  funt  6.  termini 
contiuue  proportionales  ,  quare  vt  dicmm 
eft  fiepius  cum  primus  fic  vnitas  erit  fecun- 
dus  ^i.quadrata  tertij  &  cuba  quarti  &  i^iji. 
quinti  &  jjt.Rel.pnma  fexci  &  cu.fepti- 
mi  Sc  fy.  Rel.  fecunda  o&aui  qui  eft  16".  fi 
igitur  i.inpiimo  anno  ficijt.  Relatafecunda 
i6.igicurquid  fiec  ioo.due  100.1'n  Rei.fecun- 
dum  &  fic  ducendo  primo  ad  cubum,  dein- 
de  ad  cni  cs ,  nam  Rel.  fecundum  fit  ex 
cubo  in  cen.  cen.  fiet  igitur  cu.iqo.  ipfum 
1 000000.  &  cenfus  >  cenfus  100.  ipfurn 
1 00000000.  duc  ioooooooo.in  1 000000. 
net  Relatum  fccundum   de   100.  ipfum 
1 00000000000000. .  duc    igitut  hoc  m 
16.  quod  eft  Relatum  fecundum  teimini 
fecundi  ab  vnitatefiec  1600000000000000 
cuius        Rel.  fecunda  eft  prouenms  de" 
100.  in  vno  anno  &  eft  ferme  148^-.  detra- 
<Stis  100.  Remanet  quod  Iudams  accepitnon 
ad  rationem  40.  pro  100.  fedad  48  -  pro 
100.  foluiturautem  longe  facilius  mercanti- 
liter  ,  licet  noh  praeifius  fic  per  modum 
praccedentis  promerere  loo.ad  40.  pro  100. 
proueniunt  in  duobus  annis  196.  deinde 
promerere  tres  menfes  etiam  qux  deficiunt 
&  fienc  in  27.  menfibus  21  fj-.  multiplica 
196.111  fefit  3§4i6.diuideper  ^r^Yexeunt 
*?$%h:  >S»«W  pro  libris  20.qui  funt  quinta 
pars  de  loo.debuit  accipere  tantum  tib.35. 
folidos  ri.d.paruos  8^  quod  igkuraccepit 
plus  facit   contra  debicura  Animaduerte 
qnod  fi  velles  fcire  mercantiliter  quantum 
accepic  proioo.  quod  oportet  foluere  per 
fecundam  regulam  kataim  faciendo  duas 
|  pfitiones  veluci  ad  40.  pre  100.  prouenit 
in  21.  menfibus  17  B,  p0ne  modo  quod 
acceperit  ad  50.  pro  100.  &  inuenies  quod 
in  2i.menfibusperfoIueret  200.  vt  fuic  pro- 
pofitnm  ,  accepit  igitur  ad  50.  pro  100.  & 
differc  a  fuperiore   vc  vides  in  pro 
100.  fi  igitur  non  eueniflec  foo.  pnccise 
fedvtpore  210.  dixiftesperfeeundam  reem- 
lamkataira  ex  40.  prouenit  178^.  ex  50. 
2.io.nos  autem  volumus  2r>o.operaberisper 
m.&p.vtdoceris  inillo  capitulo^&eft  pul- 
chra  operatio  &  necelfaria  omni  mercatori. 
Quidam  rex  mifit  capitaneo  fuo  eene- 
^rali  aureos  128000.  ea  conditione  vc  7000. 
equitum  mercenariorum  &  7000.  peditum 
conducerec  ,  pro  omnibus   autem  100. 
aureis  quos  In  ecjuices  errogaret  por  aliis 
joo.  conduceret  18.  pedites  plus  quam  e- 
quites  veluti  fi  conduxiflec  20.  equites 
100.    aureis  -  volebat  vt  in  38.  pedites 
100.  aliosaureos  errogeret  venit  ad  Capi- 
taneum  quidam  dux  belli  cum  1700.  pe- 
ditibus  &  2QQ.equitibus  :  quasritur  quantum 


ftiquendij  a  vJapicaneo  promereri  debet, 
hanc  quaeftionem  mihi  propofuit  Magifter 
Gabriel  de  Aratoribus, 

Ego  autcm  ita  folui  quia  facilis  folutio- 
nis  eftfi  memor  es  quincse  qusftionis  fupia 
pofita?  nam  eodem  modo  prxcife  foJuitur, 
reduces  128000.  ad  centena  quiapcrcen- 
tena  fic  folutio  ,  &  erunc  1280.  centena 
dicas  igitur  diuide  1280.  induas  parcesqua- 
rum  vna  mulciplicata  per  1  co.  &  alia-pcr 
1  co.  p.  18.  producant  7000.  ambas,  iguur 
per  conuerfum  diuifis  7000.  per  1  co,  Sc 
aliis^ooo.per  1  co.p,i  8.prouement  exeun- 
cia  calia  vt  quod  iun&a  facienc  \  280.  diuido 
igitur  7ooo.per  1  co.fir..i°°o.  &  7000  per  1 

co.p.  1 8  fiunt  — — - — -  asgrega  hos  duos 

f  1  co.  piu.18,    &°  0 

fraclos  per  capitulum  fuum  fiunc  incruciau- 

d.  .       14000  co.  piu.  nrfooo  .     ,  , 
o  vt  vides  ~  &  hoc  de- 

cc.piu.i8  co 

bec  efle  a?quale  1280.  igitur  multiplica  vt- 
runque  per  denominatorem  fienC  ^4000 
co.  p.  126000.  «qualia  1280  ce.  p.  2304«. 

7000  700° 

1  co.      1  co.p.  1 8. 

co.  i4ooo.p.  126000. 
i  ce.p.  18  co. 

1280 

1  ce.  p.  1 8  co. 


1280  ce.  p.2  3040  co. 

J4000.C0.p.I  2tT00O. 

1 280  ce  p.po^o  co. 
1  26000. 

co.  igicur  detra&is  14000  co.ex  23040  co. 
remanent  9040  co.  p.  1280.  ce.  a?qualia 
I26ooo.reduco  ad  vnum  ce.fit  1  cc.  p.  7^ 
co.arqualia  28  — .iequere  capituli.m  ,necro 
fiet  valor  rei  L.  1 10  r0~m.  3  -^.  Bi.au- 
tem  110.  ~eft  10  ~.  detradtis  igitur  5 
-^.remanet  valor  rei7.  &  totequos  habuit 
pro  100.  aureis,  Sc  1  8/pedites  plus  ,  igitur 
habuic  pedites  25.  &  hahuic  pro  28000. 
aureis  pedices  7000.  &  pro  10000.  aureis  e- 
quices  7000.  &  pro  200.  equitibus  dabun- 
tur  aurei  2857~f-.&pro  1700.  pedinbus 
aurei68oo.  igitur  in  totum  dabuutur  duci 
aurei  9657  4, 

Quida  difpofuk  oua  100.  fingula  per  re- 
c*tam  lineam  in  diftantia  vniusica  quod  vl- 
tiraus  diftabat  a  primo  paflibus  99.  deinde 
collocauit  ciftulam  diftantem  a  primo  ouo 
vno  paffu  5c  iuffic  villicum  quemdam  colli- 
gere  omnia  haec  oua  &  reponere  in  ciftu- 
lam  ita  tamen  quod  fingnlis  vicibus  tan- 
tum  acciperet  ouum  vnum  tantunijquxritur 
villicus  ille  quot  faciec  paflus  accipediftan- 
tiam  vltimi  oui  a  ciftula  &  eft  100.  pailiis, 
adde  ei  1.  pro  regulafit  loi.multiplicaioo. 
in  i  oi.fit  1  o  100.  &  toc  paflus  faciat  &  funs 
milliaria  io^-folnitur  enimexdupJicatapio< 
greffione  vnde  multi  foluentes-  per  fimpli- 
eem  progreflionem^Jicunt  quod  facit  paifus 
5050.  tk  hoc  eft  medietas  tamen  &  caufa 
quod  oportec  duplicare  progreflionem  eft 
quod  in  fingulis  ouis  oporcec  ire  a  ciftula  & 

reuerti 
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reucrti  ad  eam  &  ita  duplicarc  iccr  ,  quad 
fidtccrct  quudciituladilrarct  ab  ouo  pnmo 
u.bu*p.tllibji  cuncminuc  a  100.  ouis  i.  fit 
99.  iddc  ■.  paliiis  quibus  ciftula  diftat  a  pri- 
me  ouo  hunt  paflus  toi.  tctminus  maior  8c 
mmor  cit  t.  &  tcrmini  lunc  100.  multiplica 
.1.  tn  101.  vt  prius  fiunt  iofo6. 
piiluta  quibus  dctrahe  6.  pro  primisduo- 
L .;•>  tnminis  rcmancbunt  ictco.  videlicet 
mtUiana  iOTnam  duplicata  progrclEo  dc 
1  facu 

quiano 
bis  1.1.1. 


aiul 
null 
qua 
hac 
llio 
lcu 
cur 
mn 
cas 
U 
igu 

qu 

|*< 


uxftioCardancia  hanc  itaappcllauimus 
"non  folum  vt  fcrc  omncs  rciiqux  a  no- 
nucntacll  icd  proptcr  macnicudincm 
icn  m  loluuonc  ,  poreft  ctiam  variari 
B  modis  plus  m  omni  gcncrc 
iittutum  urauonalium  &  idco  iub 
fotma  pollant  ptoponi  1000.  qu.v- 
uri  quis  vu  toiuerc  cft  pollib.lc  niliquis 
t  loiutioiK-m  huius  &  hac  toluta  loluun- 
omocs  illi  vcluti  ft  quis  dicac  dc  bino- 
1  aut  rcuiis  aut  btmcdialibus  aut  miiccat 
uiuiccm  manircltum  elt  enimtnnumcra- 
1  eo  modo  polic  i*rroart  quxllioncs  clt 


llauit  primidic  cerum 
c  lccunJa  die  tanto  plus 


rr  portto  maior  li- 
opottioncm  habeu- 
rcmaexcrdit  mmo- 
:adie  in  proportio- 


roio  tcrtu  pHus  lecunda  <5c  ita  aiterna- 
ns  virtCftti  m  dicbus  «j.pcteeenc  o.miJliaria 
ut  igttuc  quantura'  ambulauic  dic 

Tu  lctt  quodtn  fccundadic  per  antbulauic 
dixmemim  poncicitur  numcrum  rationalem 
patuum  *)ua  Itt  2  .nam  cum  hoc  cttam  p  r- 
ucnict  rcs  ad  maximos mtmeioj.ft  igitur  dia- 
mctet  eft  i.  latus  quadtatieric  *.  a.nam 
quadrato  1.  ht  4  cums  mcdtctas  cft  1.  cuius 
*  cft  laa»  quadtati  eft  igttut  pnmus  cermi» 
inn  hmm  fKOporciotm  *.  1.  fccundus  au- 
tcm  1.  proictiKtquadta  1.UC4.  quadra  di- 
mtd.um  t  quod  cti  1.  fit  1.  addc  ad  4.  fit 
f.  ig  «  »  ceitiut  tcrminus  eft  k .  j-  p.  1  •  <uii 
oc  metfeeut  (ccundi  crrmutt  ei\cnim  hoc 
pi  «rrguJam  h  capiculo*  quantiu- 

lum  uiauonxlutm  nam  cumdiuifcris  x.  lc- 
cuitdum  ihara  pmportioncm  exibit  pro  ma- 
iote  ctoroonc^.  y.rn.  1,  igitur  addita  maior 


Secundus  a 
Tetuus  it.c.p.i. 

Notuir  iu)9ip^s^ 
lSonus  i4co.p.ii.i8o.cc 

pojctocoti  fccic  eandcro  proportioncm  crit 
njnut  vtdict  imclt  prtmus  terminus^.  2. 
lccundus  2.  tcttius  fc.C  p.  i.d»ccs  igitur  fi^. 
a  6t  fc.c.p  i.Quid  hct  r  5«p.  t-  multiplica 

r.p.  u  ui  t'c  rit  6.  p.  ^.xo.  dunde  pet 
i       tt.i3  p.lk-io.proquintotctmino  dc- 
iode  dic  li     x.  tu     iS.  p.      10.  quod 


firtRi.  i  S.  p- to-  mulciplicabis  vt  prius 
Ri.  18.  6.  R:.  10.  in  fe  fit  i8.p.Ri:.72Q.  diui- 
de  proRi.2.cx  t  Rt.  jofc  p-Rt.  ^o.prono- 
no  tennino  deinde  fac  pofitionem  dicendo 
ii  m  i.producit  1.  co.quidpioducet  ^.5924 
6.^.3 60.  ntulciplica  1  co.  tn  Ri.  591- p-Ri. 
ifio.fic  Ri-  392  ce.p.P/.3^o  ce.diuide pei  Rt. 
i.exic  ai.  396  cc.p.Rx.iSo  ce.eftautem  rc* 
]96cci4  co.igitur  vltimus  terminuseft  14 
co.p.Ri-iSocc.  dcinde  ingredere  cum  tegula 
vigeiimaquinta  vigeiimileptimi  capituli  qu« 
Moanlu  eft  in  omni  progreffioneGeometri- 
ca etiatn  multipliceceam  pofuecim  tantum 
inillo  mon  pooe  igitur  quod  primus  termi- 
m  lubtrahcndus  iit  1  co.igitur  9.rn.i.co.  ie 
lubu  ad  maiorem  terminum  rh.  1  co.  IicuC 
teitius  &  fecundus  tcrminus  qui  funt  5.  p. 
gi.  j.ad  tcrtium  dcmpto  primo  &  eft  J. 
m.fc.i.  p.  i.igitur  multiplicando  ^.m.i.co. 
in  Ri.  ).m-  ?a.**P«  !-ht  vcvides  fiigitur  hoq 

Rf.5.p.Iim.R£.2. 

c.m.i.co. 

tz.OtO$  .^.o.p.Rt.i.ce.rn.Ri.it»l 

m.Ri.^.ce.m.i.co. 

3  co.p.RM-ce  ^ 

-  *  l«lMsf»^-4oy-P'9  P,Rt-2-,ce' 
rh.  Ri.  i6x. 


1  4  co.p  ^  i  80  ce. 

3P-M  .,. 


42  co.p.Ri.  j620.ce. 
p  fc.ooo.cc.p.R*  98o.ce. 

diuidat  pcr  j.p.  Rr.  5.  exibic  mnior  terminut 
dempio  primo  ideftico.igiturducemus  1 
0»  m  3-p.^^-fit3Co.p.Ri.5.ce.quod 
additum  3  ad  liif  ,-adiclcam  mulciplicacionetn 
facic  vc  vidcs ,  igitur  tllud  tor.um  diiuiam 
pct  3.p.Ri-  5-  pioducec  14  co.  p.  Ri.  180  ce* 
nam  fcittefoii  vlcimusterminusinccget  cum 
igitur  nv.iltipiicaueiimus  14  co.p-Ri  i8o.ee. 
in  j.fi.a>5.non  diuidendo  reliquum  extre- 
mum  fientyi  co.p.at- 1 6  20  ce.p.Ri.  980.ee. 
trqualia  2.  co.f.9.p.az.2.ce.p.Ri.  4°5-  m- 
162.  iguur  arquando  fient  70.  co,p  Rt.  i<5  xo 
ce.p  R:-  ySoii  K.  2.c.£cqualia  9.p.  405.  m. 
ti.  i6a.igitur  per  capituium  fimpiexalgebrs 
mauo  9.^.^4*5<&*  ^  162.  per  yo^p.Rt. 
rtf»«.  p.  K£.  980.  m.  a>  2.  tanquam  nu- 
merum  exibit  valot  rei  ideft  quantum  am- 
bulauic    ptima  die  nam  fuppofitum  eft 
quodptimadie  ambulauent  1.   co.  diui- 
dcmus  igitur  crinomkrm  per  quadcinomnim 
iuxta  reg  ibm  quarcam  21.  capiculi  qu« 
efl  vt  detrahas quadratum  partis  recifi  hoc 
modo  vc  facias  recifum  in  tot  partibus 
contrarium  quadrinomio  irt  quoc  cfl:  fi- 
mile  ,  ti  enim    faceres    recifum  foturrt 
pec   p.  Ri-  *«  n°n   eueniret  crinomiumi 
Led  iterum  quadrinomium  ,  deinde  fepa' 
ra  pactes  &  quadra  vtramquc  per  fe  &  fienE 
Primum  Rec. 


7o.p.R>-i  fj  20 
yo.p.Ri.  1  6'xo 
49oo.p.  1620 


p.Rj«98o.Tn.Ri.2. 
m.Rt.98o.p.Ri.2. 
m.98c.m.2. 


p.R£-3 17-52000  p.Ri.7840. 
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parcea 
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partes  fimiles  70.  p.  $i.  1620.  &  70.  p.  j$l. 
16 20.  recifa  autem,  pars  eritp.^.  980.  m. 

2.  &  m.  iji.  980.  p.  fy.  1.  quadraigitur 
vtramque  partem  per  fe  per  modum  j$l.  li- 
gatas  fient  igitur  iuneta:  hae  duas  produ&io- 
nes  55  5 8- p-  3 175*000. p.  7§4o.  cu- 
ius  recifum  ponatur  31752000.  p,  yt. 
7840.n1.  5538.  multiplica  vt  vides  perean- 
dem  fiunt  vt  vides  quare  tandet  fiet  produ- 
£lum  9957427^0000. p.  io9o59^.po 
nemus  igitur  recifum  huius  confiderantes  vt 
cadat  m.  fuper  minorem  terminum  eft  au- 
tem  t$l.  minor  numero  nam  1090  3  96.  infe 
dudtum  producit  plus  quam  99574272  0000 
ideo  ponemus  recifum  1090396.  minus  ra- 
dice  illa  provt  vides  in  Figura  inferiore  & 

Secundum  Rec. 
fy.  31752000.  p.  1^.7840!  p.  5538. 
^i.  31752000.  p.      7840  |  m.5538. 


■■  3  i75i°o°o.p.^.  78401111,30669444. 
p.  ^,.  995742720000 


9*-  99574*7*oooo.  p.  1090396". 

multiplicabis  per  eanderft  regulam  ,  &  fiet 
tandem  diuifor  detra&o  m.  produdfco  nume- 
rus  hic  detra&is  enim  vtin  aliis  9957427- 
20000.  ex  1  188963436816.  remanent 
1 9 3  2  207 1 68  1 6.  &  hic  eft  diuifor  deinde 
habemus  triarefidua  vt  vides  multiplicanda 
per  9.  p.  ^.405.  m.  161.  fiet  igitur  pro- 
dudtum  e*  primo  quadrinomio  refiduo  in 
diuidendum  792.  p.  15  1220.  p.  y..  162. 
p.  810.  p.  ^t.  158760.  p.  1984500. 
m.  %l.  79380.  m.  793  8oo.m.^i. 2 6 2440. 
nam  tres  alise  radices  tranfeunt  in  numeros 
&  ide6  detraximus  1 8.  &  630.  &  addidimus 
810.  &  fa&a  eil  fumma  numeri  792.  qui 
erat  priue  630.  totam  igitur  hoc  conftans 

Tertium  Rec. 
1090396 |p.ij£.  995742720000 
1090396  jm.^i. 995742720000 


1 1889634368 16 |m.  995742720000 
99574*72000 f 


193 2 207 168 16,  Diuifor 

ex  9.  partibus  muItipHcabimus  in  recifum 

^uintum  quod  fuit  ijt.  31752000.  p. 

7840.  m.  5538.  &  fiec  totum  hocjc 

199^886328000.  p.  54,  5143824000.  p. 

Jt-  630 11  8440©oooo.p.  iji.  25719120000. 

p.  i}£.  5040947520000.  p.  iji.  1270080.  p. 

1^.245662 147440.P.  iji.  245^*  1474400. 

p.  ^i.  1028764800.  p.jji.  8048888883360 

p.iji.  4917749760.  p.  ^i.  15558480000. 

m.  2940056.111.  iji.  25204737600000.  m. 

^**3339*°oo.ra.i}£.  198*594880000. 
m.  402444444 1 680. ni.  ^i.  62 2 3  3 9 200 
m.^i.  4968449928.  m.  ijt.  *484224964o. 
m.  ^i.  4869080929440.  m.  ^.6086351!- 
6 1 8000,  nam  quinque  radices  tranfeunt  irt 
numerum  ideo  fiunt  partes  tantum  22.  e 
quibus  vna  eft  numerus  cxietae  funt  radices 
&  ideo  multiplicabimus  hoc  totum  in  reci- 
fum  tertium  quod  fuit  1090396.  ni.  y.. 
99574i7*oooo.  &  ideo  fada  mukiplicatio- 
ue  in  2940056.  reducemus  totura  hoc  tfri-t 


fum  ad radicem  &  fiet  1 1 88963436816. 
m.  ^i.  995742720ooo.proueniet  illud  quod 
diuifum  per  1932207 16816.  producet  illud 
quod  ambulauic  in  prima  die  &  eft  valor 
rei  &  quiaexcedit  5000.  litteras  fa&a  di- 
uifione  ide6  non  pono  hanc  vltimam  multi- 
plicationem  cum  fua  dhiifione. 

Si  ver6  quis  aliter  foluat  eueniet  aEquatio 
5000.  numerorum  quorum  finguli  plulquam 
20.  litteris  conftarent  impleretque  totunj 
hunc  librum  nec  forfitan  bene  fufficeiet  8c 
ideo  poteft  abfolute  alio  modo  opcratio  im- 
pofiibilis  appellari. 

Nembroc  voluic  «dificare  turrim  babcl  57 
vfque  ad  coelum  quzritur  Deo  non  refiften- 
te  quomodo  potuifiet  continuari  vt  nec  cce- 
mentum  ,  nec  lapides  nec  cibus  deffuillet 
adificatoribus,  nam  in  tanta  altitudine  non 
potuilfent  cibum  etiam  pro  fe  tantum  def- 
ferre  nedum  pro  aedificatoribus,  nam  quan- 
to  plures  fuiirent  portatores  eo  plures  fuif- 
fent  comeftores  a  ponamus  igitur  quod  qui- 
libet  homo  fufficiat  portare  cibu  pro  5.  ho- 
minibus  &  vltra  ex  ccemento  Sc  lapidibus 
lib.  10.  &fingulisdiebus  vel  afcendendo  vel 
defcendendo  pofiic  perficere  milliaria  ,12. 
quod  noo  parum  ellet  tum  ob  alliduitateni 
tumob  afcenfum  tum  ob  obliquitatem  viir 
&  velim  ftatuereiam  turri  alta  36.  milliari- 
bus  quomodo  poffit  augeri  &c  perfici  fcias 
quod  poteft  folui  dupliciter  vel  per  regulam 
vel  per  omnem  oumerum  a  per  regulam  ita 
foluitur  vt  non  fuperfit  nec  defiit  aliquid  in 
toto  magifterio  nec  de  cibo  nec  de  lapidibus 
nec  de  ccemento  :  fi  vero  foluatur  ex  nu- 
mero  obiter  pofito  tunc  fupereft  aliquid 
nihil  tamen  decft.  Ponamus  igitur  per  re- 
gulam  primo  diuide  3  6.per  dimidium  raillia- 

Altitudo     Iter  diei  Ceftatio 
Turris  pro  cibo  5. 

MilJiaria  30  Milliaria  i2pro  cemento 

"6  ■  2  &Iapidibus  ltb.  10. 

5 

1  1    4096 | 36 

6  S  1024)30 

25  1280I24 
125  i6ooji8 
61$    2000] 12 
5125  2500)6 

3i25jPes  tur. 

156^25! 

riorum  qus  poteft  homo  ambulare  fingulo 
die  &  eft  6.  exit6.  deinde  quia  quilibet  ge- 
ftatcibum  proj.  hominibus  qusere  6.  tet- 
minos  minimos  in  quintupla  proportione  & 
funt  neceflario  inchoantes  ab  vnitate  & 
funt  vt  vides  vltimus  igitur  eft  3 1  25.  &  tot 
homines  pones  in  pede  turris  deindc  fubtra- 
he  quintam  partem  ex  3125.  remanebun.t 
2500.  &  tot  homines  pones  inprimo  fola- 
no  turris  vbi  eft  alta  milliaria  3  6.  &  ibi  ma- 
nebunt ,  deinde  ex  2500.  auieres  quintara 
partem  &  remanebunt  2000.  &  tot  homi- 
nes  pones  in  fecundo  folario  vbi  turtiseft 
alta  milliaria  12.&  iterum  a  2000.  auferes 
quintam  partem  &  remanebunt  1600.  & 
tot  hemines  pones  in  tertio  folario  vbi  tunis 

eft 
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cft 
qtii 


tu  iS.deindca  r*oo.  aufercs 
um  rcmanebunt  1  i3o.  &  toc 
in  quarto  folano  tutris  vbt 
cft  tuttii  altuudo  nulli.uia  1+  iterun.  fub- 
ttdttfcislft  partcmqumtam&cft  156. 
rcnuncnt  raf  &  tot  homincs  ponam  m 
quinto  folatio  vbi  turris  cft  alta  millia  30. 
ptn  vlttmo  autem  tcrmmo  vbi  funt  labora- 
totci  cft  ilia  ratio  fubttahc  I.  a  proportione 


tcrn 


nnanent 

x.duc in  1 

omiiusl 

iborabunt 

^      ,  l.>,lt  1.    -    —   I 

1 10.  in  1024.  pcnultimum 
libn  10170.  ikcaiitumm 
fumraa  qualibct  dic  acfcrctur  lapidum  & 
cormcnti. 

Pnibauo  autem  huius  operationis  talis 
cft  nam  pumiquod  funt  in  turris  fundo  de- 
fcrunc  cibaria  pro  5.  hominibus  fingnli  &c 
quia  m  vnacii--  vadunt  6*.  miliaria  &c  toti- 
vicm  rcucrtuntur  igitur  defcrent  ad  primum 
foiarium  cibum  pto  1 2 500.  hominibus  fu- 
blata  quinti  partc  quam  comcdunt  &c  hoe 
clt  onuj  eriftenttuin  tn  fecundo  tolaiio.nam 
quinca  pars  de  1  ijoo.  cft  1500.  hi  autcm 
:nnt  quintam  partem  re- 


j/vmvju«in>  ».»-'•■"■  —  '   1   t 

ferunt  ad  fecundum  folarium  cibum  pro  ho 
1$  toooo.  &c  ita  dccrefcendo 
nntim  v>attcm  cnt  cibus 


mi 


diurnm  m  fummttatc  tunis  4096. 


qtutc  tor.  hom 
perpcro^  Ubor 

ijfiij.  homim 


poni  poterunt 
&c  ita  cum 


tc  CI 
nc*  h« 
&rur. 
bcc  al 


4096 
5 1 10 
6400 

8000 

IOOOO 

1 1500 


onr  plus  quartapaitc 
tcnetm  inhnitum  quantumli- 


St  vcro  poneres  in  codem  cafu  altitudi- 
nero  cutru  millianorum  54.  &  homines  m 


s 

54 

X 

10 

48 

\ 

i| 

41 

4 

10 

5 

*! 

$° 

7 

35 

»4 

1 

4f 

18 

11 

60 

1  2 

16 

80 

6 

10 

IOO 

pcs  turris 

fu»ido  tatuncdetrahc  quintam  partem  re- 
jrwncnt  16.  &  tot  homtncs  pones  in  primo 
1     io  detuhc  quintam  partem  a  16.  &c  eft 
4  f  ponc  igitur  4.  remancnc  1 2.  &  toc  po- 
p  lccundo  folatio  detrahe  cx  12.  quin- 
tam  partem rcnunenc  2  —  pone  j.remanenc 
9.  homtnes  Jc  toc  ponentur  in  ccrcio  foiario 
&  m  quano.  7.  in  quinco  5.  in  fexto  4.  in 
lcptimo  3.  m  o&auo  2.  in  vltimo  vc  dixi 
demc  t.ct  ptopottionc  liue  ex  numero  cibi 
qucm  quihbet  dcfcrre  poteft  ficc  4.  multi- 
plica  in  i.  fic  8.  &  toc  homtnes  poterunt  la- 
borarc  in  fummitafc  turris  vbi  eft  altitudo 
t4.  milliariorum  proba  &c  vidcbis  &c  hzc 
quxftio  feruict  ctiam  regi  volenti  ducere 
cxcrcitum  in  fohtudines  nam  opovtebic  ho- 
mines  in  ccrtis  collocatc  1'patiis  pro  fta- 
tionibus  qui   continuo   vehent  cibana 
euntcs  8c  reuertcntcs  finguiis  dicbus  fuiv 


datur  autem  hxc  folutio  in  quadragefi- 
mafecunda  regula  quadragefimikcundi  ca-* 
piculi. 

Duo  pofueruntin  focietatem  primus  po- 
fuit  ducatos  50.  fecundus  30.  ea  condiuo- 
nc  vc  lucrum  diuiderecur  per  arqualia  quid 
accidic  prima  die  euenic  necefficas  vm- 
que  ik  detraWWnt  cantum  ex  focietate 
quod  pvimus  reliquic  in  ea  cantum  du- 
catos  vigefimo  &  fccundus  fimiliter  du- 
catos  vigefimo  quauicur  qu«  porcio 
vcriufque  dtbecur  fcias  quod  FraCer  Lu- 
cas  &  alij  cum  eo  liciganc  de  lana  capn- 
na  dantcs  multas  folutiones  cum  verbis 
multis  &c  allctcis  quibufdam  probationibus 

Ec  pro  hoc  noca  quod  Cales  quarftiones 
qux  non  func  piopoicionate  dicuntur  irra- 
tionaics ,  nam  lecundum  proportionem  an* 
tequam  fubtraherent  ,  primo  debebantur 
\  Sc  fecOndo  j-quia  igitur  lucrum  eft  diuf 
dendum  per  requalia  nec  loqmmur  de  per* 
fona  prarfumiCLir  donum  in  dono  autem 
prxfuraicui  limitatio,  quia  benc  homo  do-; 
nat  10.  &c  non  donabic  100.  eft  igitur  ac  U 
diceret  donotibi  lucrum  de-  10.  cum  igitu£ 
ponat.  20.  detrahe.  10.  &  adde  alteri  habe- 
bit.  30.  &  pnmus  habebit  1  o.  &  ita  T  de- 
bebuntui  fccundo  &:  T  primo  pro  regula  igi- 
tur  in  talibus  fic  facics  ll  So.  iucratur  1.  lgi- 
tur  40.  lucratur  ~  <^  °iuia  5°»  lucratur  T  igi^ 
rui  ^o.  fit  40.  &C  30.  fit  40.  in  dato  tem- 
pore  ,  decrahe  igitur  10.  &  addc  alteri 
fempa&  fiet  vna  pars  10.  alia  30.  &  ie- 
cundum  hoc  diuide  lucrum  >  &  hoc  vbi 
lucrum  folum  fic  diuidendum  &  non  capi- 

Si  veio  lucrum  &capitalefit  diuidendum, 
idsm  accidec  quoniam  habet  rationem  doni 
inomnibusigitur  talibusnon  propoiiio  fed 
donum  eftattendendum. 

Duo  fsaciont  iociecatem  primus  ponit  du-  ^ 
catos  80.  Sc  debec  habere  f  iucri  fecundus 
ponic  2Q.  6e  debet  habere  flucri  venit  cer- 
tius  &  pofuit  1 20.  quxritur  fub  conditione 
rchqaornm  quantum  dcbet  accipere  iam 
in.celligis  hanc  quaeltionem  effe  irrationalem 
ideo  ootiusiudicialcmquam  Arithmeticam 
fac  vc  in  priori  iunge  80.  &  20.  fiunc  100. 
fi  igitur  100.  lucratur  r.  igitur  66  f  capita- 
lis  lucrabitur-j  lucri  &  3  i  f  q«ia  igitur  cum 
20.  lucratur  f  quod  debuit  lucran  cum  3  3 
-  igitur  habuit  fecundus  a  primo  in  vfu  do- 
num  u  f  &  tantum  donat  tertius  ,  enc 
igittflc  ac  fi  primus  pofuiffet  66  f  &  fecun- 


So 


20 


1 20 


dus  4J  f  &c  tertius  106*  f  &  tunc  diui- 
de  lucrum  proportibne  &c  euenient  primo 
ex  500.  aureis  lucri  £  &  fecundo  jr  8t 
trrtio  -  &  ita  primo  aurei  ,151  rr  fe- 


tertio  —  oc  ita  primw  .  *5 

cnndo  aurei  106.  ~  tertio  aurcl 


Et  caufa  in  hoc  eft  quod  ego  bene  dabo 
vfumaureoru.ioo.&  non  ioqo.&  dabovturti 
aurcorum  10.  &non  100.  determinatio  an- 
temcerta  fuper  hoceft  quod  conueniamte- 
cum  vt  ponara  wo.aureos<Sc  w  ioo.&iuci-um 
r  diuidatus 
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diLudami  pro  fnedium  in  eapice  5.  annorum 
deinde  cu  no/Jes  ftare  pa<Sto  ex  iure  falcem 
teneris  ponere  ducatos  5o.  quibns  condino 
mea  mdior  ricbat  propofitionem  ducato  ^ 
200.  nam  diuidendo  pro  medium  eft  ac  ii 
pofuiiIemiis  ducatos  i5o.Singaii  igiturau- 
rei  jUi  ^  pio  vfu  tranfeunc  111  iiis  meum: 
altter  iequeretur  quod  dato  quod  ego  pone- 
remducatos  100.  quos  promifi  &  tu  foium 
jo.  qui  tranfeunt  in  ius  meumquod  tu  de- 
beres  habere  aliquid  ex  iucro  focietatis  quod 
eit  maximum  inconucniens :  fi  igitur  cuni- 
hil  debes  habere,  igitur  cranfierunc  in  ius 
meum  ,  quaie  cum  ille  fec-undus  licet  pp- 
nac  plus  primo,  non  tamen  phis  minuit  ex 
iuo  capitali  quianon  proportionaliter  fedex 
voluntate  dat  certam  rem.  Exemplum  patet 
in  patruis  volencibus  dirigere  nepotem  ad 
f rugalem  vitam  per  inuitationem  ad  merca- 
turam. 

6o  Tres  fecerunt  focietatem  primus  pofuit 
ducatos  20  fecundus  23.  tertius  29. ea  con- 
dicione  vt  diuiderent  lucrum  per  aqualia  in 
5.  annis  accidic  qnod  focietas  durauit  tan- 
tum  annis  tribus  &■  lucrati  funt  ducatos 
216.  quazritur  quae  fic  pars  vniuscuiufque 
hxc  qu£eftio  eft  Ioannis  Fortunati  Seneniis 
qui  etiam  in  prtecedentibus  duabus  qua?- 
ftionibus  multa  dixit  contra  Fratrem  Lijcam 
verum  nos  retulimus  veriorem  folucionem 
hxc  autem  difFert  a  pnecedentibus  quia  do- 
num  eft  conditionatum  ad  annos  5.  &  con- 
ditio  no  fuic  impleta  dic  igitur  fi  non  adef- 
fet  pa&um  primo  deberentur  ducati  60.  fe- 
cundo^.  &  tertio  87.  igitur  fi  completum 
fuiflet  pa&u  cuilibet  deberentur  ducati  72. 
dic  igitur  pro  primo  fi  12.  qua: eft differen- 

Primus  Secundus  Tertius. 


20 

6q 


72 


29 

h 

•7  1 


67  f 


70  f  78 
ex  5.  quid 


tia  72.  &  60.  fit  ex  5.  mukiplica  3.  m  11. 
fit  diuide  per  5.  exit  7.  -f  adde"  ad  60. 
fient  67.  -f  proprimo  fimiliterpro  fecundo 
fi  3.  fic  ex  5.  quid  fiet  ex  3.  duc  $.in  j.fit  9. 
diuideper  5.exit  -f  adde  ad  69.  ficjo^f  pro 
fecundo,  fimuicer  pro  tertio  fi  1 5.  fir  ex  5. 
quid  fiec  ex  3.  duc  3.  in  i5.  fic  45-diuide  per 
5/exit  9.  fubftrahe  de  87.  remanent  78.  & 
tot  debebuntur  tertio,  ecce  qualiter  Iiarcfua 
folutio  concordat  rationi  noftra:  in  aliis  quar-» 
ftionibus  &  bonum  fuiiTet  ei  fi  manfiilet 
m  ea. 

61  .  1)110  npmines  vokbant  tranfmutationem 
facere  primus  habebatpannum  ovaloris  lib. 
S-  pro  brachio  &  volebat  ponere  9.  &  ha- 
bere  -f  in  pecunia  &  Iucrari  5.  pro  1  oo.alius- 
fiabebat  lanam  valorislib.  ^o.pro  ioo.quar- 
ntur  quo  pretio  debuic  appretiari  Jana  a 
Domino  panni  vt  fequerentur  conditiones, 
capias  igicur  per  fextamregulam  quinquaae- 
umi  qumti  capituli  lucium  quodeft  5.  pro 
100.  &  adde  ad  8.  capicale  primi  &  fiec  8 
1-namffunt^de  8.  deinde  quia  ponic 
valere9.eiTetquantumquodvaIec  8.-7 va- 
lere  9,  nam  f-  iam  adnumeracar  capicali  & 


quia  vult  tertiam  partem  in  pecuniacapepc; 
fepcimam  regulam  eiufdcm  capituli-  ds  9. 
eft  j  .  detrahcex  9.  fit  6.  detraheex  8  f  fic 
5  f  'gitLir     5  f  prinius  faeit  £.quid  igitur 
fiiciet  30.  multiplica  6.  in  30.  fit  1  So.  diui- 
de  per  5.f  exeunt  33  f  &  tantum  debuit 
appretiari  lana.  Probatioautem  eft  quod  po- 
nendo  brachium  panni  in  tranfmutatione  va* 
letlib.  $.k  recipit  f  in  pecunia  igitur  ha> 
bcbic  lib.  3.  inpecunia  &  Kfc.     in  lana  & 
quiaknavalet  33  fpro  100.  &  6.  cft  ^de 
33 -figitur  habebit  lana?  libras  18.  Prihius 
igitur  dedic  fecundo  brachium  panni  quod 
valebatlib.  8.  in  capitali&  recepit  a  fecun- 
do  lib.  3  in  pecMnia  &  1  8.  Iikas  lana-  lana 
autem  fupponitur  valere  lib.  3-pro  100.  igi- 
tur  18,  librae  valant  lib.  5  -f  recepit  igituc 
primus  a  fecundo  in  totum'lib.  8.f&de- 
dic  cantur  lib.  8.  igicur  ex  lib.  8.1ucracur4- 
igitur  ex  100.  lib.lucrabitur  5.  quare  lucra- 
bitur  5.  pro  100.  quoderac  probandum,  fi 
igitur  lana  debuit  poni  3  3  f  non  potuit  be- 
ne  poni  34  f  vt  dicebac  Frater  Lucas.  Ec 
in  hoc  &  aliis  j .  qu:eftionibus  fequentibus 
coniimilibtis  optime  reprehenditur  a  loanne 
Sfortunato ,  nain  alieua  iuuenta  nunquam 
mihi  cribuo. 

Diuide  20.  in  duas  partes  quarum  vna  C: 
tantum  faciat  multiplicata  pro  2.  quantum 


ia  pro  1  3.  uinc  iunge  1  j.k  2.  ficiunt  1 5 


al 

diuide  2.0.  pro  1  y  exit  f  multiplica  1  -f  per 
2.fi.> -f  &  hsceft  vna  pars  aliaeft  17 
ita  in  aliis. 

Jnuenias  numerum  quam  diuifus  per  2. 
per  3.  per  4.  per5.  per  6.  femper  fuperfit  1. 
per  7-autem  nihil  fuperiit.  Nota  quod  vbi 
numerus  vltimus  qui  eft  7.  fuerit  numerus 
primus  6c  numerus  fuperfluus  quieft  i.fue- 
rit  idem  tunc  quarftio  habet  folutionem  ge- 
neralem  licet  Ioannes  Sfortunatus  neget  ef- 
fe&  in  hoc  errauit  large,  quare  igitur  mini- 
mum  numerum  numeratnm  a  (j^.4.3.2.  & 
eft  60.  inuenitur  autem  mulciplicando  nu- 
meros  maiores  qui  funt^.&  5.&faciunt  30 
deinde  quia  30.  numeraturab  omnibuspri- 
terquam  a  4.  quare  maximmn  numerum 
numerantem  4.  &  50.  &eft  2.  diuide  4.  per 
2.exerit  2.multiplica  in  30.  fic.  60.  mini- 
mus  numerus  numeratus  az.  3.  4.  5.£.  quo 
lnuento  diuide  60.  per  7.  exit  8.  &  fuper- 
funt4.&  nos  volebamus  vt  fupere/Tet  1.  & 
non  4.  multiplica  4.  in  7.  fit  28.  &  fcias 
qiiod  infra  2  8.neceftario  inueniiitur  duo  nu- 
meri  quorum  alter  numerabitura  4.  &  alcer 
a  7.  &  ille  qui  numerabitur  a  4  exedet  il- 
lum  qui  numerabitur  a  7.  in  i.&  talesetum 
8.  &  y.nam  8.  numeratura  4-&excedic7. 
qui  nnmeratura^.  in  i.  diuide  igitur  8.  per 
4.  exit  2.  mulciplica  60.  per  2.  exit  I20.de- 
trahe  quem  volebas  fuperefle  remanec  119. 
&  hiceft  numeras^uaficus  &  haecre»ularic 
generaliffima. 

Inuenias  numerum  qui  diuifus  per  2.  fu-  £4 
perfinci.  diuifus  per  ^.fuperfinc  2.  diuifus 
pet  4.  fuperfinti-diuifusper  5.  mperfint  4. 
diuifus  per  6\  fuperfint  5.  diuifus  per  7.  fuper 
func  o  haec  qusftio  etiam  ab  eodem  poni- 
tur  nonhabere  regulam  generalem  adeft 
tamen  regula  generaiis  vbi  augumenrom  fit 
vniforme  &  vitiraus  terminus  qui  eft  7.  fit 

numerui 
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n  imn.ii  ptimus ,  tunc  igituj  vt  ui  cxcmplo 
qurtc  roimaium  numcutuni  a  1.  j.  4.  5. 
£.  &  ctf  60.  JiuiJe  pa  7-  c*it  8-  fic  fttpar 
lunt  4.  quxic  tgitut  numaum  qui  numcr  1- 
uu  7.  exccdat  «lium  numcutum  ,i  4. 
in  1  •  .V  hic  ctit  xt  -  rura  numcatur  a  7.0SC 


d.uuk  igicui  ic  pct  4.  crit  j.  mult.plica 
#o.ncr  \.  fif  joo.  adJc.  1.  lit  joi.  <Sc  hicclt 
numriuf  quxfitus  &  tcgula  eft  gcnc- 
ulu- 

,  4  QukUm  hoaiomotiens  rcliquit  filios  exi- 
rtentcs  pargic  flc  aureos  nefciens  quot  Sc 
lullit  cum  piimusrcuaccraur  rccipaety 
touui  &  10 1 .  pluc  oc  lccunJur  7-  rcfiJui  & 
lc*c.  plut  cV  tatius  -r  tclidui  6c  3  00.  plus  &: 
iu  dc  alrit  5c  cuiu  diuifirtcr.c  pecunias  fue- 
tunt  «qualcs  quxruntui  pecuniar  &  filij, 
fubtuhc  numcrum  lupcriorcm  qui  c!>  1 .  Jc 
inf-noic  qut  cli  7.  ccmancnt  6.  &  toc  funt 
fiii)  muitiphca  7.  in  6.  fit  41. 

l.in  100.  &  eft  100 
ic  4100.  diuidc     6  41 
iiiaJuturo  1.  oc  — — 


fuctuiit  vw 
ttctt  ctiam  h 
buciit  i  co 
too.  pru  pr 


lic  ponc  quod  ha" 


cuius  ac 


67 


r  rct  3c  tot  autcos  habuic  ex  quo 

m  homo  ambulabat  milliatia  50. 
c  tcns  a  Mediolano  vctfus  Nca- 
^  caJcm  hora  difccdcns  ambula- 
ma  milluru  j.  iccunda  8.  tertia 
a  18.  &c  ita  dcmceps  quxritur 


m  raaximos  &:  manife- 


■  I 


1  oudic  impafcous  vbi  ta- 
utcgn,  vt  in  excmplo  pro- 
:ur  rnaximus  tciminus  inue- 
cata  auoionc  in  numerum, 
niit  4.  f  Jcmpta  vnitate  pcr 
lam  caoituli  vigcfimi  fepnnu 
ilico  ln  j.  ht  17.  7-adde 
xo 


ui.uunus  tevminus 
lcd  13.  debuit  ef- 
HKtV  AoUu&Ctkc  &  non  propoi- 
,  &  idcd  nccm  gcomctricis  qux- 
>  tcnoit  tCBulx  quanJo  numetus 
um  non  ut  integcr   &  idco  ani- 
quid  qLuftiodecima  quartahuius 
jcccat  nili  iitin  mtcgris  proutnos 
:im  natn  non  valct  utio  de  cubis 
pout  111  icg.ila  vigelima  fcptitna 
lcptin  i  capiruii  vt  diximus  in 
c    dcomaquarta    huius  capituli 
itfUs    u;itur    ncgotiabcris  hoc 
luahc  prunum  itct  vnius  quoJ  cil 


j.ex  icinerc  alcerius  quodeft  50.  fic  ij.  adJe 
aj  30.  fic  j7.deme  3.  a  J7.  remanenc  541 
dtuiJc  pcr  ).  difFerentiam  exic  feratie  n. 
vide  igicur  quod  in  1 1-  dicbus  vel  circitet: 
cvunt  propinqui  piimus  auccm  in  n.  die-^ 
bus  ambulauit  milliaLia  3  jo.  fecundus  au-« 
tem  pcv  kcundam  &  vndecimavn  vegulam 
vigclimileptiini  capituli  ambukiuic  miiliaria 
jcS.decvahc  ^oS.ex  530.  remanenc  iz.  &5 
quia  lccundus  in  die  decima  fccunda  am* 
bvtlac  mubaria  58.  dccvahfl  30.  ex  58.  re- 
manenc  rS.  diuide  11.  per  i8.exeunc  ^  & 
tot  pavtcs  Jiei  aJJendac  funt  ad  dies  1 1 . 
intcgros  igituv  in  dicbus  11  7;  iungencur& 
anrlntiabic  quilibcc  milliaria  3  5  5  \  proba 
&  inucnies. 

Ec  cx  hoc  patet  aror  Ioannis  sfoi-tuna-- 
ti  in  dccimanona  quaeltione  ltinerum  po- 
nentis  quod  in  dicbus  1  i  %  iungencur  2c 
ijuoJ  vliima  die  ibic  milliaria  fexaginta  in 
qua  qu-Tlcione  licec  videre  hominis  (tupo- 
rem  cam  magnum  ,  vc  non  fic  digna  vira 
tali  quacdio  illa,imo  nec  minimo  diicipulo. 

Quidam  cmit  100.  alTibus  fiue  folidis 
lOo.capita  auium  Turtumm  Gaicriraium, 
TurJorum.Pallerun^prctium  Tuvturum  fuic 
(.}.  pro  fingulis  precium  Tuvdorum  fui£ 

1  pio  af(A-  ,  pcaium  galaicarum  fuit  3. 
Kofprcciuin  Pallcrum  fuitn,  pro  folido 
quxucui  quot  fucrunc  ex  vnoquoque  gene- 
rc  ,ftc  facito  vtin  trig»:fima  feptima  lcd  in- 
geniolius  accipc  mtnus  prctium  &  elt  Paf- 
fctum  nam  Jubentuv  t  1.  pto  toiido  JiuiJe 
100.  per  11.  exic  9  ^Jccxaheex  100.  re^ 

TlBtures     Turdi     Galcricaj  palTercs 
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manent  5)0  -ji  deinde  vije  per  viam  fva* 
ctorum  pvecia  nam  turcuves  venduncur  3 
f.&  Turdi  f  f.Sc  Galcritae-f  f.&  Pafieces 
f.  decrahe  minus  precium  quod  eft  ex 
fingulisrenianet^rocuvribus  i~  proTuvdis 
—  pro  Galericis^-  mulciplica   omnia  per 
66  eo  quod  66.  concinet  3  3.  &  %x.  &  1 1. 
qux  func  denominaciones  fraaionutn  fient 
pcv  turcuribus  191.  proTurd^s  17.  pro 
galeritis  16.  dcinde  multipiica  66-m  reft- 
Juum  pccuniatum  &.fuit90.  77  fic  6000. 
Jvruahe  tociens  i9i-ex  ^ooo.  quod  refi- 
duum  poffit  Jiuidiper  17-  &  16.  vt  nihU 
fuperfic  pro  quo  nota  quod  16.  numerat 
191.  nam  11.  in  16.  facit  192.  diuideigi" 
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turtjooo.  per  i5>2.exit  3 1 .  &  fuperfunt  48. 
diuide  192. per  27.  cxeunt  7.  Sc  fuperfunt 

3.  dettahe  27.  ex^-S.  remanent  2  t.  detrahe 
zr.ex  27-remanent  6.  diuide  6.  per  3.exe- 
unt  z.  detrahe  2.  ex  3 i.remanent  ip.cum 
igitur  duxeris  z p.in  192. &produ£tum  de- 
tiaxeris  a  6000.  remanebit  numerus  minor 
numeratusa  27. &  erit  ifj.nam  192.111  92. 
facit  5568.  &  iS.xn  27.  facit  4*2.  qui 
iundti  faciunc  6000.  habemus  igitur  29.  & 
1 6.&C  quia  non  habemus  nifi  turtures  &tur- 
dos  Sc  non  Galeritas  diuidemus  vnam  tur- 
turem  qu;e  continet  hoc  modo  12.  galetitas 
quia  192.  continec  16.  duodecies  in  iz. 
saleritas  &  remanebunt  tuitures  28.  Tutdi 
\6.  vt  prius  galeritae  12.  qu~  omnes  funt 
5<J.aues  Sc  quia  debuerunc  efle  100.  igitur 
palleres  erunt  44.  proba  &£  inuenies  nam 
28.  turtures  valencf.  84-  twrdi  16.  valent  8. 
galeritx  12.  valenf.  ^.pafleres  44.  valentf 

4.  fummaeft  f.ioo.vt  voluimus  &eftregu- 
U  loannis  Sfortunati  pulchra  &  vniuerfalis. 

£g  Aureus  valet  10.  Florentinos  Sc  7.  Am- 
brofinos  atque  etiam  valet  4.  Flotentinos 
&  14  Ambrofinos  venio  ad  campforem  Sc 
cambio  &  recipio  11.  Florentinos  5.  Am- 
bi'ofinos&  f.folidos  qua*ritur  valor  aurei  in 
Florentinis  &  Ambrofinis  &  folidis  per  fc 
ideft  quot  Flornentinos  valet  aureus  &  quoc 
Ambrofinos  eciam  valet  aureus  &  ita  quot 
fohdos  Sc  ita  Ambrofinusquatu  valet  &  Flo- 
rerinns  fac  vt  vides  fupponendo  Ambrofinos 
Ambrofinis  Floretinos  Florentinisdeindefu- 
btrahe  minorem 
de  maoire  rema- 
nent  6.  Florentini 
-quiualentes  7. 
Ambiofinis  dic 
igitur  per  regulam  ~  ' 

3.  fi  aureus  valet  ^ 

,  10.  Forentinos  Sc  7.  Ambrofinos  &  7.  Am- 
brofini  funt  6.  Florencini  igitur  aureus  valct 
16  Florentinos  &  tantum  valuit  ,  item 
aureus  valet  14.  Ambrofinos  &  4.FIorenti~ 
nos  Sc  6-  Florentinifunt  7.  Ambrofini  dic 
igitur  fi  6.  funt  7.  quid  erunt  4.  &c  emnt  4 
yiunge  4 -7  ad  ,14.  fiunt  18.  &  aureus 
valebit  1  8.  -f  Ambrofinos  ,  deinde  quia 
dixit  quod  habuit  1 1 .  Florentinos  Sc  y.Am- 
brofini  per  regulam  3.  Florentini  4-7  ad- 
de  ad  11.  fient  Florentini  15-f  igitur  eft 
ac  fi  diceres  quod  aureus  valec  Florentinos 
15  j-  &  5.  fohdos  &  iam  valebat  16.FI0- 
rentinos  detrahe  igitur  1$  -f  de  16.  rema- 
nent  ~  Florentini  &  hi  arquiualent  5.  folidis 
igicur  Florentinus  valec  folidos  7.  Sc  quia  6. 
Florentini  funt  Ambrofini  7.  8c  Florentini 
6.  valeht  folidos  4z.igitur  Ambrofinus  va- 
let  lolidos  6.  &c  quia  aureus  valet  1 6.  Flo- 
rentinos  Sc  Florentinus  folidos  7.  igitur  au- 
reus  valebit  folidos  112  &  ita  in  rehquis 

£9  omnibus  aliis. 

Quidam  vendit  oua  &  habuit  tot  g*"of- 
fos  quot  oua,  dedit  pro  groflo  >  &c  cum  hoc 
fi  vendidiflec  2.  minus  progroflo  habuiflec 
groflbs  4  ^  plufquam  fuiftent  oua  qw~  ven- 
didit  pro  groifo  ;  haec  quaeftio  pnlchta  eft& 
facrlius  propoficionem  ioluicur,  ficut  &  om- 
ries  tales  ^one  igttur  quoddederit  1  co.  ouo- 
tam  pro  groflo  &  grolli  etiam  ex  propofi- 


Aureus 
Floren  Amb. 
10  7 
4  14 


tionetua  erunt  i.co.  quia  aquatur  ouis  & 
oua  fuerunt  1  ce  deinde  quia  (1  dcdiflet  z« 
rh.igitur  dedillet  1  co.m.z.ouorum  pro  grof* 
fo  &  quia  habuiflet  grollos  4  7-plus  ouis  pro 
grofto  ,  igitur  cum  iam  haberet ,  1  co.ouo- 
rum  m.  2.  habuilTet  groftos  1  co.  p.  r,  i  &c 
quia  dediflet  ona  1  co.m.  2.  pro  groifo  igi- 
tur  1  co.  p.  2.  yih  1  co.rh.  2.  producit  i  ce. 
ouorum  multiplica  incrucem  fiunt  1.  ce.  p. 
-7  co.  m.  4. 4-  asqualia  1  ce.  igitur  7-  co. 
aequatur  4-f  igitur  res  valet  1 2.  Sc  tpt  niu 
dabuntur  pro  grollo  igitur  cum  grofli  eftenc 
zequalesouis  erunt  gtofli  12.  igitur  oua  in 
totum  erunt  1 44.  hax  folutio  ell  generalis. 
regulae  aut  qu~  dantur  in  talibus  aut  non  1»- 
tisfaciunt  aut  funt  infinitx 
ideo  folueres  eodem  modo    1  Co.m.2. 
fit  diceret  vendidi  oua  1  plus    1  co.p.2.7 
quam    collcgerim     groffos  77e~rT^"co 
quod  fi  vedidillemduominus    £14  — 
pro  groflb  quam  vendidi  col- 
legillem  groltbs  7.  phifquam  fuiflent  oua 
qu~  dediflem  pro  grolloi  foluitur  vt  pr~ce- 
des  ponae  quod  dederit  1  co.  ouorum  pro 
groflb  &c  quia  colligic  groffos  1.  m.  igitur 
collegit  r  co.  m.  1 .  groflorum  igitur  vendi- 
diti  ce.  rh.  1.  co.  ouorum  deinde  quia  di- 
cis  fidedillet  2.  oua  minus  pro  groflb  de- 
diflet  1.  co.  m.  2.  ouorum  pro  groflb  &  col- 
legiflet  groflbs  7.plufquam  fuiflent  oua  qu~ 
dediflet ,  dabat  autem  oua  1  co.  m.2.igitur 
detrahe  2.a  7.  remanent  5.  habuiflet  igitur 
groflbs  I  co.p*.  igitur  ducendo  1 .  co.  rh.  2.in 


ona 


gofli 


"1  co.. 


■  1  co.m.r. 


1  ce.  m.  1  co. 


1  co.  m.  2 
1  co.p.  5. 


1  co.p.j 


1  co.p.^.co.m.  10. 
1  ce.  m.  1  co. 


4  co.  m.  io. 
1  c®.  5 .  fit  1  ce.  p.  3 .  co.  m.  10.  &  hoc  de- 
bet~quari  1.  ce.  rh.  1.  co  detrahe  vnum  ex 
alio  remanent  4x0.111.  10.  ideft  4.  eo,  ~qua- 
les  10.  igitur  res  valet  2.  -*  &c  tot  oua  da- 
bat  pro  grollb  &c  habuit  grofluna  i.minus 
ouis  quar  dabat  pro  groflo  igitur  habuic 
groifum  1  -f-  igitur  habuit  in  totum  oua;-f 
&c  fi  dediflet  2.  otta  minus  quam  dabat  pto 
groflb  dediflet-f  ouum  pro  grolfo  &  colle- 
giflet  groflbs  7.  -^-igitur  collegiflet  7.  grof- 
los  plufquam  fuifleut  oua  quse  dabat  pro 
groflo. 

Quidam  volebat  ~dificare  domum  k-j^ 
congregauit  calcem  lapides  &fabulum  euc- 
nit  autem  vc  non  potuerit  ardificare  domuin 
&  vendebac  materiam  fub  cerco  pretio  ve* 
n  itigitutemptoi  &c  emit  currus2.Iapiducut- 
rus  ^.calcis  currus  7.fabuli  libris  34,venit& 
aliusemens  hancmateriam  eodem  pretio  & 
habuit  currus  3.  lapidum^turrus  4.  ealcis 
currus  12.  fabuli  libris  ^6.  venit  &c  alius 
emens  eodem  praetio  eurrus'4.  Iapidumcur- 
rum  i.  calcis  currus  13.  fabuli  libris^i. 
querit  pretium  cuhjflibet  3  foluitur  h"c 
per  modum  qu~ftionis  decim~fext~  pr~ci- 
se  &  inuenics  quod  lapide«  venduntur  lib. 
14.  procyrru  &  calx  lib.  /.-f  pr©  curru& 
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fabulum  mhtlvcnditur  tm&  Donm.us  hbu- 
li  u.iu.thU.  1  Temptori  alusum  cerum  pro 
vnoquoque  curtu.  vt  amoueat  ipfum  c  do- 
mo  in  tahbus  autcm  opottct  elle  va!dc  cau- 
tum  vbtnon  omma  vcnduntur. 

Auri  bb*  j.  coutexu  Damafcilib.4.  vc- 
71  lutt  lib.  J-  vcnduntur  fcutis  31.  item  co- 
drm  prctio  auri  lib-  7-  Damafci  lib.6\ve- 
lutt  lib.it-  vendunrur  fcutis  6>  item  co- 
dcm  rncdo  pretio  atirt  lib.4.  Damafci  lib.^. 
\cluti  lib.  \6.  vcnduntur  lcutis  1 1 z.  toluuui 
hxc  vtprxccdcns  pcr  modum  dcctmxfcxtx 
quxftionts  &  inucnies  aurum  valcrc  fcutos 
j  —  Damafcum  1  —  vclutum  1  f  &  ita  iu 

Aurum  Damas  Vclu  Scuti. 
7  6  II  69 

»    •  4     t     i*  111 

»lns  &  pollunt  furmari  cafus  innumerubi" 
lei  mjgiltralc?  vctlcs  &  foites. 

Quxtttui  rcgula  numeroium  planetatic- 
7  *  rum  hxcautom  duplex  cft  Prima  volo  fumma 
laterum  vtpote  ngurx  louis  qux  conftat 
,x  4.  locii  mfe  &  funt  itf.inuenias  tgitur 
ptogfcflioncm  dc  \C  &cft  1  jrj.diuide  per 
4.  «5c  eft  *i.  1 6 .  cxit  3  4.  &  hic  numcrus  (imi- 
liccr  rrurtis  quia  quadratorum  cft  15.  eric 
Uj.diuidc  pci  radiccm  j.5  cxic6i-6c 
untui  cft  nurnctu»  latctalis. 

Rmo  fecunda  cft  talis  in  imparibus  di- 
fpowe  numeros  firutim  vtvidesdctnde  tran- 
ftv>ne  ipfx  ad  contraiiam  partcm  cxcludcn- 
do  anguiam  Ik  rcrnctes  tabulam  1%  pau- 

uf  1*1 
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buiautcm  obferuare  conuenicetiamcontia- 
rus  pvffiionci  poiui  autcni  numeros  par- 
ii  uanipohti  intciliguntur  eft  igitur* 
uiem  modus  tn  omnibus  etiam  ft  mille 
numciotum  linc,cxcepto  quod  in  maioribus 
piures  cxcludarc  oportct  vidchcec  duos  mi- 
jius  lcmpcv  quzm  fit  lcues  numcrcrum  vt 


,;"iir  i.in  j.  cxcluduntur  5.  vt 
iciuduntur  5.,  tt  ua  in  aliis, 


mbam  cancum  capientem  duos  quxritux, 
quo  raodo  debu.uint  facere  ,  primo  ingre- 
dtuncur  d  ia:  mulieres  &  tranfeunt  flumen  8c 
vnacaruin  rcgreditur,  fecundo  ilia  airumic 
certiaro  mulierein  &  tranfit  fluraen  &regre- 
dkur  tcrtio  illa  quam  rtgredicur  exit  ccira- 
ba  &  allociat  fe  viro  fuo  5c  leliqui  duo  in- 
grcdiuntur  cimbam  &  cranfeunt  flumen  ac- 
cedences  ad  vxotes  fuas,  deinde  vnus  co- 
rum^fliimit  vxorem  &  regreditur  cum  ea 
quarto  ambo  vni  cranfeunc  flumen  dimiflis 
vxoribus  &  defccndunc  e  cimba  Sc  alcen- 
dit  mulicr  fola  &  in  duabus  vicibus  trans- 
ferc  alias  duas  mulieres  8c  ita  ino".  vicibus 
cransferutut  omnesfincfufpicione^aliqua  po- 
ttll  aute  formari  calis  quxftio  multismodis. 

Quid.im  habebat  pannum  fericum,&  ca- 
lcmalius  habebac  lanam  &c  volebanc  cranl- 
nauurej  pannus  valebac  10.  &  ponebac  n. 

• 

Pannus  Sericum  Tela. 
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fericum  qti«d  ValcbaC  5-  ponebat  C.  cela 
qux  valebac  3.  ponabacur  4.  ille  volebat 
Tfumm.T  iri  panno  &c  ^-fummx  in  ferico 
&Tfummxin  tela  quxritur  quantum  dt- 
buit  ponete  lanam  qux  valtbat  aureos. 
6.  pro  ioc.  iungeT~  &  faciunc  T  accipe 
igi.ciirTde  11  &  fum  8.  &  pouelurra  1 

fient  ~  accipe  eriam  Tde  iz.  6c  func  j. 
pone  fupia  1 &  fienc  77  accipe  eciam 
Tde  1 1  &  funt  1.  pone  fupra  1  3.  fiunt—- 
&  hx  func  porciones  eius  quis  vulc  ex  vna 
quaque  rc  videlicec  ~  ex  panno  -f$  ex  ferico 
~  ex  cela,  poft  dices  pro  panno  fi  10.  pQ- 
nitur  11.  quid  ponemus  6.  valorem  lana  &C 
het  per  regulam  3  pretium  lanx  6  T  &  fi- 
miluer  dicemusfi  5.  ponitur  6.  in  ferico  po- 
nemus  Uuarn  7T  pcrreguiam  }.tk  perean- 
dcm  ponermis  tclam  8.  deinde  mulriplica- 
bimus  6  Tper  8.  &  eft  pacs  quota  de  13. 
&  licc  5z-T&:  fimiliter  mulciplicabimus 
pro  fcrico  7  T per  3.  &  fient  z  1.  V  &  1,mi" 
hter  mulcfplicabimus  8.  per  z.  &  fient  pco 
cela  16.  deinde  iungemus  has  tres  mulcipU-, 

Pannus  Scricum  Tela. 

6f  7f  8 

8  3  * 


tit  paribui  cttam  laccralcm  tranfpofitionem 
vlua  eam  qux  ht  in  imparibus  a  furfum 
dcurlum  ,  i5c  a  dcorfum  futfum  >  &  a  dcx- 
trotn  finiftram,  a  liniftro  in  dcxtrum  mo- 
lm  oputcet ;  ad  aducrfam  poiitionem  cum 
mutatim  dccltnandocctcrum  rigurx  in  rcli- 
^uis  umnino  libt  lunt  limiles. 

Tres  zcloctpt  habcbant  fecum  fuas  con- 
iugis  <Sc  volcbant  tranlirc  flumcn  dc  no- 
cte  iu  quod  nunquam  vxorese»  ^.eflent 
liuc  cono-ge  cum  alio  honunCj6v  habebant 


9°r 


zif  16 

a 

9°  T 
1$ 

6  —  Pretium  hnx 


caiiones  &  fienc  50.  T  &  Hoc  diuidemus 
pcr  eft  cocum  fiue  denomiacor  &  ext- 
bic  66-^  &  cot  aureis  debec  ponilana  fimtic 
ponic  Fracer  Lucas  d.  nona  c.tertio  q.  v:ge- 
iima  quintafed  ita  dirficilefolutione  addi,ciC 

O  vt 
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vcetiaexpeLtugrauct'tot  fra&oruaggregatio 
&  multiplicatiaiintelligitur  autem  hxc  quse- 
ftio  de  partibtis  illis  in  pretio  &c  non  in  re. 

Qtiod  fi  dicat  volo^-in  panno  &c  in 
ferico  &  —  in  tela  &c  fit  in  brachiis  &c  non 
in  pretio  tunc  dices  igitur 
pro  omnibus  8.  brachiis    80      15  6 

Panni  vult  lib.  3.  ferici  &c    88  ij  8 

lib*2.  Telce  mukiplicabis  IOI  6 
igitur  brachia  in  pretium  ^ 

fuum  &c  pones  pro  panno  i  

80.  pro  fcrico  15.  pro  te'a  684 
6.&C  pretia  au£ta  fimiliter, 
deinde  iunges  80.  1 5.  &  6.  V7*" 
&:  fiunt  ioi.  iunge  etiam 
pretia  appretiata   &C  funt'88.  18.  &  8.  & 
fientii4  dic  igitur  fi  101.  ponitur  114. 
qnid  ponecur  lana  quae  valet  6.  m.iltiplica 
per  regulam  j.iplum  &,m  1 14. fit  684. diui- 
de*per  10 1.  exitT^&Cantum  ponetur  lana. 
75     Quidam  lufit  die  prima  &  vicit  ducatos 
9.  die  fecunda  vicit  proportionaliter  die  au- 
tem  tertia  vicit  etiam  proportionaliter  8c 
vicit  ducatos  1 6.  quaeritur  cum  quot  aureis 
cepit  ludere  &  quantum  lucretus  eft  quia 
igitur  proportionaliter  vkit  igitur  etiara  lu- 
cra  fuere  proportionalia  ex  didtis  in  quadra- 

Prima  1  co.  9 
Secunda  i$£.  1  -j  ce.  144. 
Tertia  1 6 


9.  ^i.144.  1  co.    co.  ^i.  1  — 

gefimofecundo  capituloigitur  diefecudalu- 
cratus  eftquautitate'  mediomodoproportio- 
naleinter  9.SC  i6\duc  igitur  9.in  i6.fic  144. 
8c  yt.  144.  qua>eft  1  2.  erit  lucrum  fecundae 
diei  pone  igicur  quod  prima  die  habuerit  1 
co.  igitur  fecunda  die  habebit  tantumquod 
erit  proporcionale  ad  1  co,  ficut  ijz.  144.  ad 
9.  dicigiturfi  9.  producic$>.i44.quid  pro- 
ducet  1  co.multiplica  i  co.inij£.  144.  fit.Ri. 
144,  ce.  diuide  per  9.  exit  quadtando  y, 
flc  81.  diuide  144  ce.fiunt  i^.  1  -~-  ce.quare 
per  9.  regulam  5  1.  capituli  fecunda  quan- 
titas  eft  co.  Ttz.  i  -^-  8c  quia  fecunda  dir&rt 
aprima  in  ^.namin  prima  diehabebat  1  co. 
in  fecunda  die  1  co.p.  9.  qua  lucratus  eft  9. 
igitur  co.iji.  1  -j-«equantur  1  co.  p.  9.  pone 
igicur  per  regulam  octauam  5  i.  capituli 
1  m.  1 .  &  per  ipfumdiuide  9.  per  regu- 
jam  diuifionis  furdorum  &  exibitij*.  138 
~  p.11  ~-8c  hic  eft  valor  rei  videliesc  27. 

1     rh.  1.  9 

1  ~-  p.  1.     R- 1  ~r  p.  1. 


Jji.i44.p.  9. 


^.238  j5  pi  1 1  v 


&  tancum  habuic  priraa  die  nam  $£.238 
^  eft  1 5  7-  quibus  additis  iiyfic  valor 
rei  27.  vel  aliter  vt  facic  Frater  Lucas  dic 
prima  die  habuic  1  co.  p.  9.  mulciplica  in 
crucem  1  co.p.  8i.item  multiplica  y..  144. 
jn  1  co.fit  ^i.  1 44  ce.&  ha:c  debent  efies- 
qualia  quadra  vtranque  partem  fient  144. 
ce.  aquales  8 1  ce.p.1458  co.p.  656 1.  reduc 
ad  1  ce.fiet  1  ce.-arquali-s  23  'y  co.  p.  104  ^ 


fequtere  oequationem  cerno  &c  fiet  vulor  rei 
prms       2i87jp.11.  ■**  - 
Eft  pifcis  cuius  caputeft  lib.  12.  corpus7b 
eft    capitis  &  caudae  at  cauda  eft  }-  corporis 
&c  capitis  qua?ritur  quanta  eft  cauda  &:  qua- 
tum  eft  cot  pus  &  quantum  eft  totum  ponc 
quod  corpus  fit  1  co.  cum  igiturfit  y  refidui 
eritref:duum  1  -f-co.  &c  totum  2.  -7c9.Se  quu 
caudaeft  ~-  refidui  refiduum  autem  fait  i  co. 
p.  I2.igitur  cauda  eft-^-co.p.  z-h  htnge  om- 
nia  fimul  videlicet  caput  quod  eft  1  i-Sc  cor- 
pus  quod  eft  1  co.  &  caudam  qux  eft     cg  P' 
2     fiec  totus  pifcis  1  77  co.  p.  14-77  &  S11'1 
etiam  totus  pifcis  fuit  z  -f  co.igitur  1  77  co. 
p.  14  ~  Jeqaancur  2  -f  co.quare  dettahendo 
fiunt  1  ^co.  a:qualia  14  tt  integra  fiet 
co.aequales  5  i2.quareies  valet  iorj&tan- 
tum  fuit  corpus  igitur  corpus  cum  capite  itit 
zi  ~  8c  quia  totus  pifcis  erat  2  ^-co.igittft 
erit^o'  5f  quare^cauda  fuit  4  A  fuic  .  ^ituc 
caput  1 2.  corpus  1  o  ^-Aliter  6c  facilius  in 
talibus  pone  vt  vides  in  FigJra  deinde  quia 
funt  partes  refidui  per  regulam  trgefimam 
qliadragefimi  fecundi  capituli  addesdeno- 
minatori  numeratorem  &c  fient  corpus-y-  to- 

Corpus  ,  Cauda  ,  Caput  , 
T  h  Hb.11. 

\        f  Bb.it. 


tius  ficut  erat  ^  refidui  &  cauda  fr  totius 
quia  erat  77  refidui,  iungeper  moduui  incm- 
ciatiorus  &c  fient  corpus  Sc  cauda  ^  tocius 
quare  caput  eric^  totius  Sc  quia  caput  eft  1  %. 
librieigiturlibr*  12.fi.1nt  ^  totius  multiplica 
1  i.in6  5.fiuut  78o-diuide  per  2  9.exeunt  iG 
~  &  tantus  fuit  pifcis  quo  cognito  habes 
partes  eius  quia  cauda  eft  7V  totius  igicur 
erit  4  77  &  corpus  eft  ~-  totius  igitur  10 

Diuide  io.in  partcs  j.continue  propor-'7,' 
tionalesitaquod  diuifoio.  per  vnaquanque 
earum  &congregatis  proi^nientibus  hac  to- 
tum  lO.foluiturhatc  faciliter  ex  nonagefma 
regula  42.capituli,nam  ^£.2  0.necelTarioerit 
prouentus  10.  diuifi  per  fecundam  parcem 
proportionalem  igiturdiuifo  10.  per^..  20. 
exit  ^£.5.  pars  proportionalis  fecunda  ,  dices 
igitur  diuide  1  o.m.  ^.j.in  duas  partes  inter 
quas  cadat  medio  modo  proportionalis  ^..y 
&  hoc  per  algebra  vel  per  11  (J.regulam  hoc 
modo  dimidia  io.m.^.^.fit  j.m.^.i  -jr  duc 
in  fe  fit  16—  m.  ^L.ny  decrahe  5.ex  hoc 
quadrato  fic2 1  -7  m.^.i  25.huius  r/.  V.  ad- 
dita  Sc  diminuca  a  medietate  quae  fuit  5.m,^ 
1  oftendit  partes ,  erit  igitur  pars  maior  5. 
m.^£.  1  p.^..V. 2 1  .-7  m.^£.  1  2 5 .  media  aiite- 
^£.5.minor  5.m.^..i^-m.^£.V.2i-7-m.^.i25. 

Diuide  14-intres  partes  cotinue  proportic- 
nales ita quod  prima  multiplicata  per  2-fecu- 
daper  ^.tertiaper  4-faciant  multiplicationes 
haeiuncta;  ^o^.ponc  quod  parsjnedia  fit  1  co 
igitur  refiduum  eft  14.111.1  co.diuide  14.^.1 
co.in  duas  partes  proportipnales  inter  quas 
cadat  1  co.in  medio  per  regulam  centefima 
decimam  fexcam- quadragefimi  (ecundi  ca- 
pituli  &c  erit  vna  pars  7<m.-f  co.  p.  V.49. 
ra.-7-cen.  m.  7C0.&  aliaerit  7.  m.^-co.  m. 
^£.  V.  49.  m.-^  cen.m.  7.C0.  niultiplica  has 
parrcs  vt  vide-s  infra  &c  iunge. 

Prirna 
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14011  co.p.iu.V.i  y6.;t».j  cc.m.  iSco. 

^ccunda. 

.%W>         |  1  co. 

r.  Piima. 

7.m.-rC0.p .^.V.49-m«Tcc-,n-7  c0- 
4 

ig.m.i  co.m.».V.784.m  'ice.m  r  nco. 

i8.ro.i  c«.ih  |t.V.784m..izce.m.iii  co. 
i4.r0. 1  co.p.j^.V.i9<5.m.J  ce.1n.28co. 
p.jco.  *   

41.    m.Ri.V.i  96. m.  ?  ce.m.18  coi 
acqualia  \6 

Talu  autem  adiitio  cft  quantum  habes  3 
co.  6.  in  kcunda  parte&  3  co.m.  in  reliquis 
duabus  igitur  remanet  folus  numerus  & 
quu  jjt.  V.  mfcrior  pcr  p.  eft  quarta  pars  fe- 
cundura  oraocs  partcs  »/•  V.  fuperioris  qua: 
cft  m.  igitur  infcrior  P/.  V.  eft  dimidium  fu- 
pcriuns  iguur  detradla  a  fuperiore  remane- 
oit  ipfa  fc.  infcrior  prarcile  per  m.  igicur 
habens  41.  m.  *.  V.  196.  m.  3  ce.  m.  28 
co..cqualu  36.  igitui6.aquantur  15^.196. 
m.  j  cc.m  iS  co.  gitur  qiudrando  ficnt  36. 
arquiiu  I9<.m.  18  co.  m.j  ce.  igitur  160. 
irqiuntur  18  oc.p.j  ce.  igiwr  t  ce.p.9  yco' 
cquamur  j  j  -f-quaic  rcS  va*et  7$'  V  m« 
4.  |  i..  autem  7  J  ~  eft  8  -7  igitur  detra&is 
4  —  ei  i  ■'■  remancnt  4.  cV:  hic  cft  valor  fc- 
cuikU  quanticuis  vndc  pcr  ccntcfimamde- 
cimamfextam  rcgulam  quadragefunifecurv- 
J.  capituii  habcbis reliquas  partes. 
7j  Diuidc  14.  in  3.  partes  continuc-  pro- 
pooiona!':^  ita  quod  piiina  dutia  per  1.  fe- 
cunda  pcr  3.  iuntiacque  hx  multiplicationes 
«qucntur  tcrtiz  multiplicatae  in  7.  pone 
quod  fecunda  fit  2  co-  ent  refiduum  14. 
m.  1  co.  diuide  14.  m.  1  co.  fit^.  m.  1  co. 
quadra  lit  4  >.m.  14  co  p.i  ce.dctrahe  qua- 
dratum  patus  mcdix  &  c!\  4  ce.  remanebit 
49JB.14  co.m.j  cc.huius  |t.  Vmucrfalis  ad- 
dita  &  dctratia  a  7.  m.  1  co.  facit  partes 
quarftuv  fcquctc  ptopofitum  mulcipli- 
canoo. 

Piima 

7.m.i  co.p.iu.V.49  m.14  co.m.3  ce. 

oecunJa.  • 

|i  CO. 

6  co. 

.  •*    -  »•      **  i 

14  m  i  co  p  ii.V.i  96.n1. 56  co.m.11  ce. 
Tettu.-».ra.ico.m.iu.V.4i^m.  14  co.m.3  ce. 

49.m.7Co.m.k.V.i4oi.m.(>8(Jco.m.i47ce. 

iunge  primam  &  fccundam  &  dctrahe  ter- 
uam  ,  vt  vidcs  ,  &  ct  partc  numeri  &  co. 
clata  cft  dctraftio  cx  partc  autcm  iji.  V. 
\uL^quod  funt  eardcm  ,  fcd  vna  fuit  mul- 
tiphcata  pcr  i-  aiia  pcr  7.  &  quiavna  eft 
p.  aiia  m.  iungi  dcbcnt  hoc  modo  quadra 
7.  fit  4«;.  miige  7.  &  i.fiunt  9-quadra  9.  fit 
81.  dcinde  dic  per  regulam  3.  ii  49.  fic  &J« 


I  tima,  6c  Secunda,  |  14.  p.4  co.  p.^t.V.i -.961 

£1.5  6  co.m.  12  ce. 
Tertia,  [49.  m.  7  co.  m.ijt.V.i4oi.rn-6"8^ 

co.ra- 147  ce. 
Piima35c  Secunda,  J  11  co.  p.ijt.V. 3 969^; 

1 1 34co.rn.243  ce. 

Tertia»    |  ;t    .  . 

1  2 2 5. p.  12  1  ce.m.770  co. 
3969.rn.24?  cern.i  134 


i744.iequalia  3<J4ce.p.j64  CQi 


quod  fiet  ijt.  V.  2401 .  m.  6%C  co.m.i47ce„ 
multiplica  per  81.  &  fit^t.  V.  194481.  rrK 
55566  co.m.11907  ce..diuide  per  49. ck exic 
Br.V.3969.m.u  34co.1n.243  ce.  Schoc  cft 
coniunctum  ex  illis  radtcibus  vniuerfalibus, 
vcl  aiiter  vt  facit  Frater  Lucas.  . 

Multiplica  omnia  per  fuos  numerosdeih- 
de  pro  i)t.V.  quia  vna  eft  p.  quse  multipiica-i 
tur  per  2.  alia  m.  quae  multiplicatur  pei*7. 
ideo  fufficiec  illarft  qua:  eft  m.  mulciplicare 
per  9.namaddico  a.&  7-fiunt  9-quadra  igi- 
tur  ^.ficSi.duc  iuijt.V.49.m.i4co.m.3  ce* 
fk  3969.  m.  1 1 34C0.  vt  prius  &eft  leuior 
modus  m.  243  ce.  hoc  igitur  arquatur  cuni 
35.m.i  1  co.  quadra  vcramque  partem  &  fic 
1  2 15  p.  12  1  ce.m.770  co.aequalia  quadraco 
^.V.&  cft  3969.ro.  11  34.co.1n.243  ce.de- 
tuhe  vnum  ex  alio  vt  vidcsin  Figura  &  re- 
duc  ad  1  ce.fiet  1  ce  p.i  co.zqualia  7  77  fe- 
querc  capitulum  (necro)  fiet  valor  rci  ijt-L. 
-  1L  m.J-  quia  pofuirnus  fecundam  quan- 
titatem  2  co.  eric  fecunda  quancitas  ^t.  L. 

m.  1 .  habita  feeunda  quantitate  habe- 
bis  pet  centefimam  reguiam  quadragefimi- 
fecuiidi  capituli  reliquas  nec  credas  ali- 
quam  quxrtionem  in  Fratre  Luca  huic  elfe 
fimijem,  licec  videatur  7.  q.  cract.  6.  d.  fexta 
huic  fimilis  multum  ,  tamen  illa  leuioc 
eft  ,  quia  non  operacui  pei  regulam  hauc 
teicio  ,  a  me  inuentam  in  fimilibus  cafi- 
bui  fed  ipfe  pracfupponic  numeros  mul- 
tiplicatoics  prima;  &  tenice  partis  efie  x- 
quales. 

Diuide  14.  inj.  partes  continue  propor-  80 
iionales  iraquod  quadrata  primas  &  iecundas 
aquentur  quadrato  tertiae  diuide  14  fecun- 
dum  proportionem  habentem  medium  &c 
duo  extrema  per  fecundam  regulam  quadra- 
gcfimiquarti  capiruli  &  fient  partes  ^t.  245. 
m-7.&  2i.m.^t.  245.  multiplica  vnam  in 
aliam  &  fiunt  pcr  regulam  pra?cedentis  qua:- 
jtionis  y..  192080.  m.  392.  igkur  $1.  V.  y.* 
192080.  m.  392.  eft  quantitas fecunda  & 
quadratum  huiuscum  quadratoroinoris  par- 
tis  arquabuntur  quadrato  maioris  per  regu- 
larn  trigefimamfecundam  quinquagefimi 
primi  capituii  quadra  vnamquamque  vt 
des. 


Prima  minor. 
Par.    2i.m.  ^t.  245. 
Quadr.686.rii.r/.43  21 80. 
Secunda  media. 
^t.V.^t.i  92p80.n1. 392. 
Quadr.^t.  192080.  m.392. 
Tertia  maior. 
^.24J-nS.7. 
Qu^adr^^^.m.^t.^SoSoi 

O  2 


iOeinde 


1 6  o  Liber  Vnicus.  Cap.  L  X  V I. 


Deinde  iungcs  quadracum  '  primae  &  fe- 
cunda:  per  regulam  praecedentis  capiculis 
&  fiet  a94^m.  fy.  58o2  0.habes  igicur  quae- 
/itum,  fed  Jhas:  partes  iundcaz  non  funr  14. 
fed  1 92080.  ni.  392.  quodeftdice- 

retur  ^t.  192080.  rri.  378.  dic  igiturperre- 
gulam  j.fi  y..  192080.  m.  378.  foret  14. 
quid  eilet  v.  245.  m.7.  &  y..  1 92080.  m. 
392. & 2  i.m.^t.145..  multiplica  omnia  pre 
14.  &  diuide  per  fy.  192080.  m.  378.  per 
regulam  terciam !  vigefimi  primi  capiculi 
&  prodeuncia  erunt  parces  qua*fitae  &  per 
hanc  fciuntur  latera  trigoni  orrogonij  cuius 
trialatera  funt  continueproportionalia  nam 
erunt  in  proportione  trium  quantitatum 
inuentarum. 

Quida  locauit  domum  ad  5.  annos  per  lib. 
20o.fingulo  anno  locator  vult  omnes  pectl- 
nias  in  initio  locationis  ille  qui  vult  eas  ex- 
burfare  Quia  rcs  procedit  pro  1 00.  pone 
quod  exburfet  1 00  co.igicur  in  fine  primi 
anni  habebit  ioo.co.p.10  eo.  quia  lucratur 
ad  10.  pro  100.  dieo  igicur  quod  promereri 
debes  100  co.  In  5.  annis  cum  6.  terminis 
vt  vides  &  huius  accipe  vltimum  terminum 


1 00  co. 
110  00. 
121  co. 


146 


-co. 


4 1 


,oo  CO. 

,  141 


lib.  260 
lib.  220 
Iib.  242 
lib.  x66^ 
%%  191  fe 


lib. 


1221 


quieft  161  JgJ.  co.  item  promerere  lib.  200. 
ad  capuc  anni  in  4.  annis  vno  videlicet  mi* 
nus&  in  5.  terminis  vt  vides  ad  10.  pro 
ioo.&fient,vt  vides  iunge  omnes  termi- 
nos  &  fient  lib.  1 2  2 1  reduc  omnia  ad  in- 
tegra  &  hoc  mulciplicando  per  1000.  fient 
J61141CO.  cequales  iib.  1 221020.  &  quia 
in  initio  pofuifti  1  00  co.multiplica  per  nu- 
merum  lib.ipfum  ioo.&fient  122 102000. 
lib.  aequales  16 1 141  co.  diuide  lib.  per  co. 
exit  libi  757  Hgg  pioba  &  inuemes.Qui- 
dam  voluntffacere  redditum  pecuniarv  fim- 
plicem  fed  non  incelligunt  quialib.200.  ex- 
cedunc  libras  reddicus  pecunia?  mutuata-. 
Ec  ideo  euenit  poftmodum  res  abfurda  fi 
tamen  velis  hoc  facere  fiec  prarcise  eodem 
modo  nifi  quod  le  co.  promerencur  fimplici- 
ter  &fiuntin  5.  annis  150  co.  deinde  lib. 
J22i^  multiplncatum  per  1 00.  &  funt 
1 12102.  per  l^o.&exit  numerus  pecunia;, 
fed  vt  dixi  in  probatione  oportet  te  muirum 
efle  cautum  propter  abfurditatem  aut  enim 
faciliter  errares  aut  fulutio  tilpi  videretur  falia 
cum  tamen  elTec  vera. 

Frater  Lucas  in  confimili  grauiter  errat 
vt  folet  in  tra&atu  de  Domorum  appen- 
fionibus  dicit  enim  quod  in  5-annisad  10. 
pro  100.  pofito  quod  domus  foluat  Jib.  10. 
pro  anno  &  ex  confequenti  in  5.  annis  lib. 
jo.quod  debet  exburfare  lib.  33  -f-  videli- 
cet  ~  totius  quod  falfiffimumeft  3  nam  ad 
caput  anni  haberetexburfare  plus  quam  37, 
37-libras  &?fere  38.&ad  redditum  fimpli- 
cem  plufquam  4o.Iibras  quare  patet  error 
proba  tumet  &  inuenies  ipfum  conuicrum 
vltimis  verbis&  hk,eft  errorad  8.  pro  ioo. 
ad  minus  cogita  m0£j0  iu  ahis. 


In  regula  autem  demodo  fic  facies  pro- 
merere  1 00.  numerum  fempcr  ad  caput  ati- 
ni  fi  paccum  fic  ad  caput  anni  vel  fimpli* 
cicer  fi  fit  fimpliciter  in  terminis  vno  plus 
annis  vtpote  fi  fint  anni  5.10  6.  terminis  & 
fi  fint  anni  3.  in  quatuor  terminis  vt  vidcs 
in  exemplo ,  demde  in  vtroque  cafu  pro- 
merere  penfionem  vnius  anni  ad  modum 
qui  dicitur  ad  caput  anni  fiue  primum  me- 
ritum  fit  ad  caput  anni  fiue  primum  meri- 
tum  fit  ad  caput  anni  fiue  fimpliciter  &  hoc 
in  tot  terminis  quot  funt  annijdeinde  aggre- 
ga  fummam  omnium  terminorum  &  hanc 
fummam  multiplica  per  ix>o.  femper&  pro- 
uentum  diuide  per  vltimum  terminum  nu- 
meri  promeriti  &  quod  exit  funt  pecunix 
exburfandar, 

Exemplum  quidam  accepit  agrum  a  lo- 
catore  4oo.librarum  perfoluendarum  fingulis 
annis  computo,&  pro  annis  5-ilIe  vult  pecu- 
nias  omnes  initio  locationis  ille  vult  dare  ad 
rationem  librarum  7.  pro  anno  vtilitatis  ad 
caput  anni  quia  vt  res  confufa  aliterapparet 
promere  ioo.ad  7-pro  1  oo.ad  caput  anniin 
6.  terminis  pro  quo  nota  hunc  modum  pro- 
merere  ioo.provno  anno  &  fit  io7-deinde 
multiplica  107.  in  fe  fit  1 1449.  diuide  per 
ioo.exit  1147^  deinde  multiplica  ii4^in 


TCO 
107 

it.70000 

TH6al  

3  1  000000 

T"  lO7O00O0OCQ0OoO 


fe&fic  13107"°^  hoc  diuide  per  107. 
exitquartus  terminus  i2  2~^dimdeetiam 
idem  productum  per  1 00.  exit  quintus  ter- 
minus  1 3  17—7  deinde  multiplica  quartum 
terminuro  in  fe  quod  eft  1 22  ~—  &  pro- 
ducitur  15o,5!g!ii|!S=h  diuidTJer  107. 
exit  140^—— ■-—  habes  lguur  6.  ternn- 
nos&  vlcimuseft  diuifor  deinde  quadrupla 

400  .  ^ 

428 

457 

49o  iitft_ 

*  S  *  107000  o 
J        1   J  1 00000* 


**  0  ww  J  i  07^000*0 

j.primos  terminosfiunc  vt  vides  nam  fi  1 00." 
producit  107.  &  1 14.  &  reliqua  igitur  400. 
qui  eft  redditus  producit  428.  &  457.  &  re- 
liqua  dimitcendo  vltimum  terminum  ex  iilis 
<?.habebis  quadruplando  ^.primos  terminos 
vt  vides  quinque  alios  terminos  in  eadem 
proportione  quos  iunges  vt  vides  &  fiunt 
2300^—^  hoetotum  multiplica  in  icq. 
quia  ailumpfifti  500.  fit  2  3  00  2  9^^  hoc 
igitur  diuide  per  1 4ofEiili»!iiii.  ejdt \gx% 

iir^T^i^o-oTo-ooT  &  tochbras  dabit  proba- 
ta  eft.  • 

Quidam  emit  ciQci  lib.i .  cinnamomi  lib-  h 
2.piperislib.  5.  pro  aurcis  &  fuitpretium  1. 
lib.  croci  talis  pars  prett)  2.  Iib.  cinnamomi 
qualispars  fuic  pretium  lib.  2.  cinnaroomi, 
5=Iib.piperis.  Eodem  autem  pretio  emitcro- 
ci  lib.^o-piperis  lib.40»  cinnamomi  lib.  50. 

aureis 


1 


De  Qn.iftiombus  Arithmet.  &c.  16 


aoteii  ioc.< 

kmqu^ 

vniufcuiulque 
as  dicat  qux- 


Ootus  Cinnamomum  Piper. 
10       yo       4a  100 

i°        *l  a  'OO 

,  cft  ranlen  dUticilior  ficre  fua,  fcd  iple 
intellexic  radices  Arithmcticx,  nam 
cum  dtoi  qucel  pretii  5.  x.  i  func  continue 
p,orx>rtUuiu  vbt  diucrlis  vnumuuoque  per 
tuum  y^nus  vt  viies  crunt  cttam  ropcdu 
t.  1.  1.  piem  conunue  pToport.onalu  & 
i<konr»naccidu  alu  difhcultas  nifi  quoddw 
uu.slbias  lacioapct  lib-  1.  croa  tV  ii- 
bui  jo.  cinrurnomi  pct  hb.  annamo- 
mi  &  hb.  40.  pipcns  per  lib.  f.  pi* 
pcriseaibunt  ignut  lib.  jocrod  liquidi  iy 
anrumnmt  hquidi  8.  pipcns  cft  igitur  ac  li 
diccrea  Ub-  i.aoahb.  1.  ctnnamomi  Itb. 
1.  ppenitilcnt  §.  «ucacos  tV  pfctia  funt 
conttnue  pcopotuonalu  qusd  igitur  ft  vale- 
bunt  lib.  f o.  cmci  <V  lib.  1 «.  annamomi  Sc 
l.b-  S  pipen»  eodetn  prrtio  ducatos  150. 
quancum  valtbic  aocus  piper  cV  cinnamo- 
«uum  eaccpivi  quod  quaudo  poncs  valocetn 
in  MWUOnC  Jib-   1  •  cioa  mcmcnto  quod 
tnt  bb  1  •  aoti  f«l  quoniam  pones  valo- 
irmkb  i.ctniumomt  mcmento quod tliud 
cru  !■  Ub-  anamomi  fed 


libr*  ppetu  nvrmcnio  quod  cale  prartium 
c.  bb.  Mpcot  A>'  non  vnius  untum  idco 
cum  Toluctu  icire  prctium  vnius  Iih.  cin- 
jumoni  teUa  Ptcttuin  tnucntum  t>cr  a<V 
eom  voluci^  Uireptaium  1.  lib.  pipcris 
diuitk  ptetiuin  trucntum  per  <\.  foluamus 
.  iui  ram  lic  >  pone  quod  fecunda  pars 
■■ofoitionaiis  &  cit  pretium  cinnamoni 
ik  x  -  co.  dcttahe  l-co.  ex  6.  prcuoauteo- 
rum  pttmu  tcmancnt  6.  m.  I.  co.  diuidc 
Jjattt  j.m-  t.co.  quadrafii  9.  p  i.cc.m. 
f .  00  deu»He  quadratum  fecundx  quod  cft 
j  ce  Kftunebtto-  m  t  ce.  m.  6  co  cuius 
u4it  adi  ta  &t  dunuiuu  adtmtdio  oftendit 
paitca  fuat  Anaicten  j.  m  1.  co.igttut  vna 

Croc  \ 
i  ca-  t  co.  m.  **.  V.  9  m  t  cc.ni.f.co. 

«o  m.  to.co  m-  ai.V.Sioo.m.  a7cc.ce.  m. 

C  4U>.  *CO. 

v..  lumomum   2  co.        50  co, 
l*iper 

jjn  i.co.6.  ik.  V  9.m.j  co.m.6  co. 
8 

j^.m  Sco.t>.%t.V.  J76.iats>ice-n'1  iS4  co. 

jurt  mk  y  Wtf  l.co.  f>  ly.V.^.m.  j.co.m. 
6  aha  j..  m.  i.cont.  V-  V. 9.  m.  j. cc  m. 
ji.CO.  multij !  1-  \:ium  quodquc  per  ti  quod 
proucnicei  diuifionc  vtdeiiccc  |  tctiumcro- 
c  rcr  to.  &  c.nnamomi  pa  zj.  &  pipcris 
pa  8.  tV  m  hoc  animaduertc  quod  ma.or 
quanuus  cft  mulliplicattda  pcr  numerum 
maiorem  rrKdia  per  mcdium  &  minor  per 
nunorem  fi  intend.s  augcrc  ptctium  at  hic 
cconua  tnaior  quonuui  cft  multiplicanda 
Tm.lK 


pcr  minoiem  nunierum  &  minor  per  maio- 
rcm  nam  minot  eft  proportio  roo.  pretij  fa- 
CUndi  .id  6  j.aggregatum  ex  croco  cinnamo- 
mo&  pipere  in  iccunda  emptione  quani 
6.  pretij  ptimiad  |. aggregatum  ponderum 
in  primaemptiontepoitdcdu£troncm&  hoc 
bcnc  nota  fccunda  aucem  quantitas  femper 
iv.anct  fuoloco  &  fient  vt  vides  hoc  facio 
;e  hxc  ptetia  Sc  quia  radix  yniuerfalis 
viu  eft  p.  &  eft  minor  Sc  alia  m.  cV  eftma- 

90.rn.30.  co.  m.  j)t.V.  8roo.n1.2700.cc.roi 

5400  co.  jo.co. 
i4.m.Sco.pjy-V.57^  m-191-ce.rn.384  co# 

^j.m.iy.V.435£?.m.i452ce.m.2904 

co. 

ior  iJeo  adiungcndo  detrahemus  p,  a  m.  6c 
remailebit  m.  ^  quia  vna  fuit  multiplicata 
pcr  ja  alia  per  8.  ide6  fe  habebunt  inpro- 
portionc  30.  ad  8.  detrahe  igitur  S.a  ^o.re- 
manet  11.  igiuu  tadices  tales  fe  habebunt 
inproponione  ^o.  ad  iz.  quare  quadrata 
in  propontoue  quadratorum  &  funt  900. 
c\  484.  multiplicabimus  igitur  iy.  vniuerfa* 
lem  qox  eit  cnaioi  per  484.  &c  fiec  V* 
3910400.  m,  1 306  Soo.  ce.  m.  icTi^^oo. 
00  iioc  diuidc  p«  900.  cxic  fy.  V.  435^.  m. 
1451  oc.m.  i  904 co.&  hatc  »i.  efl  m.  &  cum 
toio  vc  vides  xquatur  1 00.  numero  fuppo- 
fito  trausfcrt  |t.  V.  pcr  fe  &  fiet  detrahen- 
do  numcrum  a  nutnero   14.  p.   12.  eo. 
«qualta     vniuerfali  4350.  ^.1452  ce. 
m.  1904  co.  quadra  vtramque  partcmfienx 
196.  p.  t|t?.co.  p.  144  ce.  srqualia  4356". 
m.  2904  co.m.  1452  cc.  quare  aequando 
fient  4160.  xqualia  3240.  co.  p.  1596"  ce. 
t^itur  24       xquantur  I.  ce.  f .  2-^  co.  ie- 
qi.CTc  capitulum  nscro  dami  het  valor  rei 
^,.  ^  4SK£i.ni.  i~r$c  quia  fccunda  quan- 


otai  peuta  cft  i-.  co.  igicur  valor  medi* 

^ "o.p.3  $6.co  p.  144 ce. 

43  j6.m. 2904  co.m.  1452. c<2» 

4i6o.xquaiia  3  240CO.p,  1596"  ce\ 

quantitatis  cftec  duplus  ad  hoc  fcilicet  quia 
dtximus  quod  valor  2.  co.  eft  vaior  in  cin- 
namomuin  fuit  Itb.  2»  igitur  valor  1.  lib. 
cinnamomi  eft»i.  3  t^t,  ni.  1  &  vatot 
iib.  2.  Erit  duplum  quo  habico  habebis  re- 
Jiqua  per  centefimamdeciman  regulam  de- 
trahendo  duplum  valoris  ideft  1^..  14* 
m.2  :frex  6.  &  remanet  8.7FT  qi53S 
inuiccm  dai\x  producant  quadratum  ip$ 
fupra  dic>x  ideft  quod  producant  in  numr 
i.-i4;^proba  &  inuenies  &  eft  pufc 
chra  quxftio. 
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1 

Secunda 
1  co. 

Teitia 
ice. 

1 

* 

1  co. 

ice. 

1 

1  ce. 

1  co. 
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t  c  0. 

I  co. 
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i6z  LiberVnicus.  CapLXVI. 


i 

I  ce. 


I  co., 


I 

i  ce. 


i  co. 


i  ce.p.2  co.p.  x 

l  co. 


I  co. 


2  cc.ce.p.2.cu.         £.2.co.£.i.  ]I3  ce. 

3  «e.  I  5  ce. 


i  ce.ce.p.i.cu.  p.j.ce.p.2.co.p.i.  |  i£Ce. 
 i.ce.p.i  co.p.  i .  1 4  co 


Prima 
i 


Secunda  Terria 


8  2     Inuenias  3 .  numeros  continue  proportio- 
nales  quorum  aggregatum  fecundi  &  tertij 
diuifum  per  primum  item  aggregatum  pri- 
mi  &  terti)  diuifum  per  feeundum  item  ag- 
gregatum  primi  &  fecundi  diuifum  per  ter- 
tium  iun&aque  omnia  faciant  1 3  pone  1 . 
primam  quantitatem  &  1  Co.  fecundam  & 
1  ce.  tertiam  diuide  fecundam  &  tertiam 
per  primam  exit  1  ce.  p.  1  co.diuide  1  ee.  p. 
1.  per  1  co.  videlicetprimam  &  tertiam  per 
iecundam  exit  1  co.  p.       diuide  etiam  1 
co.p.  1  per  1  ceexic  Ic'0.  p.  ,  *c#  iunge  om- 
nu  fiunc  1  ce.p.2  co.  p. ,  *0.  p.  ,  ce-  ^qua. 
Iiai  j.ex  fuppofito  multiplica  omnia  per  1 
ce.  fit :  1  ce.ce.p.2.cu.]5.2  co.p.i.zqualia  13. 
ce.  adde  communicer  3  ce.  fiunt  1  ce.  ce.p.z. 
cu.p.j.ce.p.2  co.p.i.a^qualia  itfce.  accipe 
radicem  vcriufque  partis  &  fiet  1  ce.p.i  co. 
p.  I.  vna  alia  vero  4  Co.  &  erunt  arqualia 
quod  fi  non  haberec      16  ce.  nihil  refert, 
quia  elletco.^.  Kj.vt  patec  per  regulam  nq- 
nam  quinquagefimiprimi  capituli,  fed  pofui 
1 5.  vt  fierent  i  6  ce. qui  habent  radicem  di- 
icretam  poteft  enim  fieri  inomninumero 
vt  etiam  fequens  :  aufer  igitm  tequandopar- 
tes  habebisi  ce.  p.i.zqualia  3  co.  quare  res 
valetpercapitulum  ^.1^6.1  ^erunt  igi- 
tur  partes  vt  vides. 
84     Inuenias  5.  numeros  continue  proportio- 
nales  quorum  quatuor  aggregatum  fempcr 
per  reliquum  diuifum  atque  ille  20.  diui- 
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1         1  eo. 
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i.cu. 
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I  ce. 
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1  cccc. 


CO. 


4.Rel.Pri.  I4.CU.5  ce.J^  co.Ji 


5  ce  ce. 


f  35^  ce.ce. 
ce  ce. 


1  cccc.ce.  j  z.Rel.bec  |  3  ce.cu.  j  4.Rd.lM. 
;  ce.cc4.cu.J3  ce.J^co.f  1. 

[361  ce.ce. 

1  ce.ce.p.  1  .cu.p.  1  ce.p.  1  co.p.  1 .    1 1 9  Ce. 
1  T  cc*  I  1  ~  ce. 


h'       1  oe.ce.p.i,cu.p.2-^ce.p.i  co.p.  i 


1  ccp.  -^co.p.i, 


ice.p.i.        aiquatur  4.C0. 


Prima.       Secuuda.  Tertia. 

Quirta.  Quinta. 
io.p.^.ioS.  2$.p.i$t.j6&. 


i  ee.cc. 


1  ce.ce.2  cu.3.Ce,4.co. 

__4    3  _  2 

1    co.     1    ce.    j    cu.  ~7 

1  cece-  |ice.ce. 


1  ce.ce.ccj2.&el.Sec$  ce  cu. 


fiones  fiue  potius  5.  iundte  fimul  faciant 
356.  poteft  etiam  fieri  vt  dixi  de  quolibet 
numero  pone  primum  1  fecundum  1  co.  ter- 
tiurn  1  ce.  quartum  1  cu.  quintum  i  ce.  c». 
diuide  provt  vides  vnamquamquc  partcm 
per  reliquam  ordinatim  incjpiendo  ab  1. 
deinde  ab  1  co.  deinde  ab  1  ce.  &  fiet  tan- 
«tem  fumma  quam  vides  xqualis  356.  mul- 
tiplica  vtramque  partem  per  1  ccce.fient  vc 
vides  adde  vtrique  parti  5  ce.ce.&  fient  tan* 
dem  1  ce.ce.Ce.p.2.Rel.Sec.ti.3  ce»  cu.p.4. 
Rel.Pri.p.5  ce. ce. p.4.cu.^  3  ccp.2.co.p.i. 
aequalia  $6 i.ccce.quare accipe ^.vtriufque 
partis  feorfum&fienc  1  ce.ccp.i.cu.p.i.ce. 
p.i  co.p.i.aequaiia  15»  ce.iterum  addevtri- 
que  parti ,  ijrce.  fient  1  ce.  ce..p,  1.  cu.  §. 
*  —  mif.i  co.p.j  a^qualia  20     ce.  accipe 
vtriuique  &  eft     co.  f  1 .  &  alia  cft  4 
T  .co.  Sc  hx  funt  «quales  inuicem  igitur  1 
ce.  j>,  1 .  a^uacur  4.  co.  quare  per  capitulura 
fiec  valorrei  j.f.     3. vel  ^.3.  m.i.  in  vtro- 
que  enim  verificatur  pofita  igitur  prima 
partei  .fecunda  1.  p.^.^.erit  tertia  quadra- 
cum  fecunda;  expofitione  quia  tertia  pars 
ponitur  1  ce.  vnde  ducia  tertia  in  fecundam 
habebimus  quartam  quar  fupponitur  i.cu. 
&  dudta  etiam  tertia  in  fc  fiec  cognita  quin- 
ta  qua?  cft  1  ce.  ce.  ex  fuppofito  &  funt  vt 
vides. 

Fac  ex  8.  partes  duas  quarum  aflumptis  fi 
quadracis  atque  iuncT:is  fimiliter  alTumptis " 
cubis  &iundtis  dudloque  vno  aggregato  in 
altcrum  fiat  numerus  perfeclus  quaiftio  W 
poteft  etiam  fieri  dicendo  quod  ex  du&u 
vnius  in  alterum  fiac  «Jooo.  auc  10000.  & 
ita  de  aliis  in  hoc  autem  oportet  confiderare 
an  quxficum  fic  poflibile  an  non  nam  datur 
niinimum  quo  minus  non  poteft  fieri&ma- 
ximum  quononmaius  minimum  autem  £t 
diuidendo  8.  per  asqualia  &  fic  4.  cubi  igitur 
iunt  64.  &  £4.  qui  iun&i  faciunt  128-  & 
quadrati  funt  16.  Sc  16.  qui  iundi  feciunt 
32.  ducloautem  32.111  12S.  fit^o^^.&hic 

mimm»*  n«merus-  q«i  ^oceft  produci  ■ 

maximus 
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c.  Ji7<>8. 


Hllm  11  »utcm  fic  itiucnitur  quadra  cotum 
(poddl  8.  ot  64.  cuba  totum  fit  $  1 1.  4uc 
5 1  i  m  64.  fit  11768. 

Et  tac  cft  nutmut  qucm  non  pottft 
fc»mcn  ptodjcac  cx  tilt  diutiionc  lcd  om- 
ocmounotcm  illo  vlquc  ai  109*".  oam  fi- 
cut  naiotc  |i7j8.  ptcducctc  non  poccft 
taiu  uiyiiio  iu  ncc  minotem  1096.  hoc 
fijoiruut  quxrcanaliquts  numruu  pctiv- 
<2tu»  ht  tnccT  IC96.&  31768.  per  tcttiam 


rct  quxllio  non  cilct  poflibtlis  cum  iguur 
fcuS  (it  mator  de  1096.  8c  mtnot  de 
H~6$.  cooftac  cafum  cilc  pou%ilcm  ,  quo 
bdo  Hmtic  Ijo  4.  p.  1  co.  6c  4.  m.i  co. 
quadii  vcranquc  pattcm  vt  vidcs  &  ficnc 
16  p  i".  civp.  1  ce.  3c  t6.  m.  8  co.  p.  1  cc. 
cutn  icuw  tunf(unrut  8.  co.m.iuhi  faciunc 
cnnu  igtttH  M-p-  *.ce  cubacttam  vtrano4uc 
r&itcrn  vt  videt  (W  bcnt  64.  6  48.  co  p.  1  x 
cr.a.  1  cu.  4k  6  4  rti  48  co  p  1 1  cr  m.  1 .  cu. 


V 


uJ 


ct>. 


4.  in  I  co. 


1 6.p  S  co.p.  t  cc.  1 1 6.iu.8  co.p.  i  oe. 
f>.t  co.  Ki  ce. 

64  p  +8  co.p.11  ce.  p. !  cu. 


P- 1  cc 


64  a»  *S  co.p  11  cc.  m.  1  cu. 


£  *4  «. 

i  1  cc. 


014  ccp.48  cc.cc. 


4© f  i.xqiulla  1^141x^  48  ccce. 

i  .  itnit  ifcitur  fj.nma  cuborum  partium 
1  i8  p.  14  cc.  8i  qtudraroium  32.  p  t  ce, 
u-.ultipitu  tnuiccm  &  60014096.  p.  1014 
cr .  t>.  4  5  tc  cc  cV  ruc  xquabuntur  £  1 1 8. 
igitur  ictraiic  4096-  ck  8118.  remancnc 
4  4i.xquali*  iii4ce.p.48.  ccn.ccn.rcduc 

ad  1  cc.hcni  84  «H"*l»a  *»f  ce-P  1  cc- cc* 
lcquere  capituium  de  cApofitoru  necro  dimi- 
J  1  : 1  \  numcrum  ccnfuu  fiunt  1 07-  multi- 
•jiomi  lV  fit  1  1  <  \  ai'^  84-ficnt  197- 
cuiut  m  dctnccis  \  o\  dimidioccnluufic  Rr. 
L.157  rh.  il  huius  n  .V.ctt  valorreiigitur 
rcs  cllf>  V.^  I-i97f  m.ioj-  &  hxcdetra- 
cia  &  .Uditaad  4  iimidium  S.oftrndit  partes 
pats  tgitur  vna  cft  4.  p.*.  V.  ju.L.  1 977  m. 
icj  Sc  aJu  cft  4-m.     V.  ijt.L.  1977  m. 


Eft  ftatutum  Mediolam  m  vfu  quod  raa-  86 
non  poteft  relinquert  t)toci  nifi  quar- 
partem  bonorum  fiue  relinquateam 
Cotam  in  ftabiiibus  fiue  in  vfufru&a  non 
poccftcranfgrcdi  ,  verum  illius  quartx  poteft 
relinquidominaintotum  ita  quod  percipic 
ctiam  fruCcus  pro  illa  portione  ,  quid  acci- 
dicquidam  moriens  reliquic  vforem  vfu- 
fruauariam  omnium  bonorumex  quofequi- 
tur  quod  in  longo  tcmpore  gaudet  plus 
quam  poflic  habcrej  per  ftatutum  ,  quaeritur 
igiuu  in  quanto  tcmporc  extinguecur  hic 
TlusrVu£hisqu<rftio  fic  foluitur  quaii  per  mo- 
dum  odhugcfimar  primse  fcicndo  quod  vius 
fru&us  in  his  caufis  &  aliis  fcrc  omn^b9  pva> 
t;;  ejotmincaufa  dotis,  intelligitur  ad  5-pro 
loo.Pone  quodhabeat  o^^oooooooo.  igitut 
quartapars  eft  xGocoocooo.  Sc  quia  capi- 
tale  reuunet  fumum  igitur  fruttus  iunt 
femper  3  iooocooo.  ideit  ^  totius  hxredi- 
utis  &  f  quaitarpartis  eft  igitur  ac  fi  dice- 
rcs  promcrcre  ad  caput  anni  i6"oooooOoo. 
pro  J  fdflfjtet  detrahe  f  in  quoc  annis 
hmetur  eV.  iJc-6  reducitur  ad  rcgulam  gene- 
ralem  quoJ  h  d:mil'ukt  hudus  mcdictatis 
quia  kiiJtus  nvdL-tatis  fonc  ~  quarta:  pat- 
tis  capitalis  id<b  piomereberis  alitiuam. 


Qviar.  par. 
?c.  quar. 

Aggrrg. 
Fruc  ca. 


c.  1 6*00000000 
80000000 

16,80000000 
j 10000000 


Primus 

Rcfid, 

n 50000000 

Fruc  re. 

6 8000000 

Aggreg. 

141 8000000 

Frjc.  ca. 

jlOOOOOCQ 

Secundus 

Refid. 

1 108000000 

Fruc.  re. 

5  5400000 

Aggreg. 

1 163400000 

Fruc  ca. 

j a 0000000 

Tercius 

Refid. 

843400000 

Fruc  re. 

4^  170000 

Aggrcg. 

885  $70000 

Frue.  ca. 

3  20000000 

Refid. 

Qiurtus. 

565  ^70000 

Fruc  re. 

28278500 

Aggrcg- 

593848500 

Fruc  ca. 

3  20000000 

Quintus. 

Refid. 

273848500 

Fruc.  re. 

13692815 

Aggreg- 

187541325 

Fruc  ca. 

3  20000000 

quantitatem  quam  pro  commoditate  aC- 
Uimpli  i6"oooooooo.  &  eft  quarta  pars  cu- 
ius quinta patsclt  3 20000000. fructus cotius 
capicalis  fac  lgirur  vt  vides  add<;  concinue 
^deinde  fubcrahe  f  &  inuenies  quod  in 
annis  5.  iicbus  327  ^~fr  conXumetur  vo- 
Q    4  kmtas 
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luntas  teftatoris  a  ftatuto  nec  amplius  re- 
manebit  vfufrudiurianiie-rtlTS^dicere  quod 
percipiet  5.  vfus  fru&us  integros  & 
vfus  fmchis  fcxtianni  habent  tamenin  vfu 
terminare  talem  vfumfructum  U17.  annis 
quiararo  reddkus  fuut  ad  j.pro  1000.  ellet 
tamen  melius  neminem  fraudari  fequendo 
.  regulam. 

Pro  regula  igitur  ita  facies  pone  quod 
promereatur  1600000000.  vt  prius  deinde 
pone  partem  redditus  fiue  fructuum  fecnn- 
dum  portionem  vt  pote  fi  fit  totius  -j  ideft 
3  20000000.  &  fi  fit  medietatis  vfufrudtua- 
ria  pone  ~  ideft  1  (Sooooooo.  &  fi  fit  tertiae 
partis-^-  &eft  1  o  6 666 666-  deindc  prqme- 
rere  vtramque  adcaput  anni  ad  5.  pro  100. 
videlieet  idoooooooo.  Sc  520000000.  vel 
aliam  portionem  pro  eifdem  terminis,deinde 
iunge  portiones  quas  promeruifti  &  quar- 
tam  partem  accipe  fecundum  vltimum 
terminum  per  modum  occuagefima?  pri- 
ma?  quarftioni  8c  detrahe  vnum  ab  al- 
tero  fi  remanet  minus  portione  tot  ha- 
bebit  annos  integros  &  quod  fupereft  eft 
portio. 

87     Qu.idam  moriens  reliquit  vxorem  grani-, 
dam  Sc  nefciens  an  haberet  mafculum  an 
fasminanrreliquit  In  teftamento  fi  pepereric 
mafculum  filius  habet  -j-  bonorum  &  vxec 
T  ^  vero  feniinam  puella   habeat  —  & 
vxor  -fbonorum  quodaccidit  pepererit  vxor 
mafculum  &  feminam  eodem  partu  quse- 
runtur  partes  fac  fic  tu  fcis  quod  mafculus 
debuit  habere  quadruplum  vxori  &  vxor 
duplum  filia:  inuenias  igitur  tres  numeros 
quorum  maior  fit  quadruplus  medio  &  me- 
diasduplus  minori  tales  funt  8.  2.  &  1.  iun- 
ge  fiunt  1 1  .igicur  filio  dabis  ~  matri  ~  & 
riliae  ~  eoque  modo  proportionalitct  diftri- 
baetur  hereditas  ex  voluntate  fi  non  fal- 
tem  proximius  verbis  teftatoris  &  eft  com- 
munis    opinio  Arithmeticorum  quia  hxc 
qua?ftioeft  etiam  pofita  ab  aliis. 

Nauta  recepit  tres  viatores  tribus  au- 
reis  ea  conditione  vc  fi  alius  reciperetur  in 
naui  dimidia  pars  lucri  eflet  nauta:  alia  dimi- 
dia  pars  diuiderecur  inter  focios  ,  quid  ac~ 
cidit  ,  aduenit  vnus  qui  hac  conditione 
ingreflus  eft  nauim  quod  folueret  ea  con- 
ditione  ,  qui  tres  primi  qusritur  quantum 
quilibet  d^bebat  foluere  pone  quod  quar- 
debeat  foluere  1  co.igituc  Nauta  de- 
bechabere  -f  co.  &  quiahabuit^.  aureos 
igitur  tota  folutio  fuit  aurei  tres  p.  ~  co. 
&  quia  omnes  a^qualiter  foluunt  ,  diuide 
aureos  3.         co.  in  quatuor  partes  exe- 
unc-^  aurei  p.-j  co.  Et  quiaquartus  foluic 
j  co.  igitur  1  co.  squatur  ~  anrei  p\  ~ 
$0.  quare  —  co.  a?quantur  ~  aurei  quare  res 
valet  -y  vnius  aurei.  Et  tantum  quilibet  per- 
perfoluit . 

Ec  fimiliter  foluitur  fi  efTent  plures. 
Datur  tamen  exemplum  fub  alia  forraa, 
verum  redit  ad  idem  &  eft  tale.  Duo  con^ 
«ucunc  nauim  viginti  libris  ei  conditione 
Tt  fi  Nauta  alios  receperit  dimidiura  lu- 
crifit  nacuc«e  reliquum  diuidatur  inter  fo- 
cios  venerunt  deniao  tres  ali)  dantes  libra- 
#o.\  nautae  ea  conditione  vt  ad  ratam  pri- 
meo^a  recro  det.  Ec  omn«  «qualiter  f©J- 
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uant  fac  fic  pone  quod  primi  debeant  re- 
cipere  1  co.  pro  fingulo  igkur  tres  alij  de- 
bent  recipere  3  co.  Et  qnia  nauta  debet  re- 
cipere  tantum  quantum  primi  duo  igitur 
debet  recipere  2  co.  omnes  igitur  debent 
recipere  7  co.Et  quia  30.  cft  diuidendum 
diuide  30.  per  7.  exit  4  f.  &  tantum  qui- 
libe  debet  recipere  primi  ergo  receperunt 
8  -7  alij  tres  receperunt  1 2  -f  quorum  fum- 
ma  eft  21  -f  Nautas  autem  remanfe- 
runt  2  8  ~  Et  quilibet  eorum  foluit  5  ~  qiu- 
re ,  &c. 

Duo  mercatores  conduxerunt  nauim  g 
primus  impofuit  modios  40.  frumenti  Et " 
perfoluit  modios  duos  Nauta:.  Et  recepit  a 
Nauta  folidos  50.  fecundus  impofuic  mo- 
dios25.  &  perfoluitNautiE  modiumvnum 


Primus  Secundtw 
40^  25 
2.  m.  50     1.  p.  io. 

&  folidos  20.  quazritur  quantum  valuit  fra- 
mentum  fac  fic  quafi  per  modum  exem- 
pli  reguls  de  modo  diuide  i.p.  20.  per  2 5. 
exic     P-  4i  tnultiplica  per  40.  fit  1  ~  p. 
3  2.  &  hoc  debet  efle  aequale  2.  m  50. quare 
iunge  50.  &  32.  fiunr  8i.detrahe  i-f  ex 
2.  remanentf  reduc  ad  integta  multiplica 
82  in  5.  fic  410.  diuideper  2.  exit  20J  & 
tantum  valuit  modius  ftumenti.  Et  quia  40. 
modij  perfoluebant  modios  1 .  minus  50. 
folidis  &  modij  2.  valebant  410.  folidos 
igitur  modij  40.  foluebant  3^0.  folidos 
quare  folidos  9.  promodio. 

TreshabsbanC  diuidere  quandam  quan- 
titacem  primus  debuit  habere  medieta-90 
tem  fecundus-f  tertius-^- quid  accidit  irati 
fLint&  quilibet  violenter  abftulit  quicquid 
rapere  potuit  poft  reconciliati  depofuerunt 
primus  -f  fecundus^-  tertius  i-  eius  quod 
ha  bebat  deinde  diuiferunt  per  «qualia  to- 
tum  depoficuin.  Echabuic  quisque  portio- 
nera  iuam  primus  -f  fecundus  -y  tertius  -f 
ficut  propofitum  fuerat  Etin  omnibus  iftis 
diuifionibus  non  cecidit  fradio  aliqua  feti 
fuerunt  omnes  numeri  integri  quaeritur 
igicur  quantus  fuit  aceruus.  Et  quantum 
quilibet  rapuic ,  irta  quaeftio  poteft  fonna- 
ri  mille  modis  Ec  dicitut  quseftio  ludorum 
quia  per  hanc  quajftionem  habito  aceruo 
poflumus  fcirc  quantus'fit  Et  etiam  fi  ha- 
beamus  tres  aceruos  fafelorum,  cicerum  & 
fabarum  poterimusfcireper  tranfpofitionem 
partium    quantitatem    cuiuflibet  eorum 
Ec  ita  pocerunt  fieri  mille  ludi  certc  val- 
de  mirabiles  Iblue  igitur  hoc  modo  qui  di- 
cicur  reuerfio  a  pone  quod  aceruus  totus 
depoficus  fuic  1  co.  igitur  cum  quilibe^ 
accipiat  tertiam   partem  igitur  quilibei 
accipic  —  co.    &    quia  poftquara  rcce- 
peric  primus  f  habebit  medietatem  po- 
ne  igicur  quod  habeat  6.  quod  eft  me- 
diacas   de    12.  fecundus  cum  receperiC 
Y  co.  habebit  4.  quod  eft     de  12.  cer- 
£ius  receperit       co,  habshic  a.  quod 

eft 
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bct  r°nc  °1UCI<*  ?timns  habuent  i  co.  tecim- 


as  antequam  cecepc- 


co.uttiui  i  m- 


cq. 


Pitrmu.   jirmfal  Tcftius. 


bct,  poncquodprimus  habuerit  i  co.  ieciin- 
dus*i  quam  ,  <5c  cettius  fupponitut  habere  5. 
&  quiapi  imus  dcditfecundo  10.  p.  f  rema- 
nentis  igitur  detrahe  10.  ex  1  co.  rttnanet  j 
co.  m.  10.  accipe  f  fceftf  co.  m.  3  f  de^ 
trahe  3  7  ex  10.  rcmanent  6Tpnmusigi- 


.  •     1  co.      .  f 


|.mf  coi  ifmfco.  f.m.'15 


co. 


Ec  quu  pttmus  depofucrat  f  cius  qu°d 
lubebat  teitut  dcpcfuit  feius  quod  reman- 
,*  lcd  tenunut  ev.6.  m.  f  co  ig.tur  dcpoluit 
'-  co.  &  Quu  fccundusdcpo.uk  f  cius 
2  habuit  ig.tur  depofuit  f  cius  quod  te- 
witut  dcpofuit  1  f  m.  f  co.  &  hmi- 
niUi  dcpoftut  —  etus  quod  habebat 
dcpoluit  —  cius  quod  remanfit ,  re- 
autctn  *«.  f  co.  ig«ut  dcpofuit  f 

}•  m.  t  «°- 
D-pofit»  1  f  m.  t  co* 

'      f  m.  f  co. 


1  > 


rru 


m.  -  ca  iungc  omnu 
u  i     ■  i>n  4  f  Ti 
I  co.  aam  luppolitutn  cl 


ctfti  multtpUcando  pct  j6.  ncnt  174* 
u  4y.  co.  igitur  tcs  vaJet.  3  ,cfl  quu 
luimu»  non  tngrrdt  fira&os  muitiplica- 

tft     ■  49-  *net  -74-       noc  cft 
_.jtum.  't;t  limiUter  multiphcabimus  49. 

\n  11.  quud  uppoiuimus  fuille  aggt<-'Ratuin 
liuc  acctuuiu  ptuuum  5c  hent  j-8.  oc  tutc 
kkaccuuspcunus.  Et  primusdcbuit  habc- 
n  104,  fccuudui  196.  teitius  >;S.  primus 


b 


j?,S 


Ptimu». 

M4 

Ifl 


i.S 

4« 

10 


Sccundus. 
i«4 
4* 
1  ;)8 


Tertius. 

10 

4° 


«74 
294.  t«6. 


58 

98 


Primus. 
1  co. 

-rCO.m.6  T 


Secundus. 
1  quan. 
f  co.p.6"  f 
rn.f 

f  eo.m.tf  f    f  co.p.f  quan.m.~" 
-  f 

Tcrtius 

■  7 


—  quan  p.  77  co.m.  tl 

—  quan.  p.f  co^  p.  li  77; 

I  "S*  3 


f  co.m.6  f    f  co.p.i.f  quan.m.T 
f  quao,p.f  co.p.j  5  T 

tur  dedit  fecundo  f  co.  £  6  f  igitur  reman- 
fcrunt  ptimo  f  co.  m.  tf.  f  &  lecundus  ha- 
buici.  quan.p.f  co.p.6f        7' &  ^ 
rnancbitf  co.  p.  1.  quan.  ra.Tauteri4  «X 
cft  f  qu*n.  p.  f  co- ra"  TT  it|nanebit  T  co. 
p.  :  quan.  m.T  adde  tercio  habcbit  tcrtius 
11-  a.  -  quan.  p.  f  co.  &  quia  piimus  ha- 
bcT^fccundus^-  tcrtius-  &  f  eft  tercia 
p_xs  dc  i  &  f  cft  ;  di  f  ide6  ii  multiplica- 
Setimu/f  P«  3.  &f  per  tf-hetumum 
quantum  habcc  priraus  multipucabimus 
igitur  f  co.  p-  f  quan.  m-  f  per  1  T  «5c 
fictf  co.p.i.  f  quan.  m.T&fimiUter  muU 
Cii  Ucabimusf  quan.  p.  7.  co.  p.  11.  77  p« 
5.  \  Be'nt  f  quan.  f.f  co.  p.  3 5  T 
inuicem  videlicec  ha-c  cria  vc  vides  detta- 
he  -  co.  ex  omnibus  fient  T  co-  m.  6.  -7  a> 
dualiaf  co-  m  f  p.  1  f  quan.  itcm  ad  3  5 
—  p.f  quan.  adde  m.  ex  numero  ad  p.  oc 
drca  *hoc  nota  quod  maius  ro.  quod  eit 

f  co.m f 
-^co.m.fp-i  f  quan. 
f  co.p.35  f  p.f  quan. 


9- 


Wffl  npuir  JJ4.  fecunJus  184.  tettius  jo. 
hi  pnmus  depouni  f  vidclicet  1 18.  fecun- 
dos  f  vuiclicei  46.  tcrciui  f  videlicec  10. 
quc  iiin&a  faonnc  1 74.  quorum  pars  ccrtia 
eft  18.  iCTtunlcrant  igvtut  piirno  irf.  fe- 
cundo  m  8-  'cttio  40.  ^uibus  additis  5  S.ter- 
'  fmui  paite  b jnt  ptnuo  f  fecundo  f  tcr- 
[-totiusaggiegau. 

Trcs  ludcbant  uatt  lapuemnt  pccunias 
-  ihenascum  tutctn  pcramicum  qui- 
ic  primus  dedu  fecundo  10.  p,  f  reft- 
Jai ,  fccundus  dtdit  teitio  7.  p-  f  rcfidui  & 
Ccmo  tara  remanfcrant  j.  nummi  6c  primus 
habuit  f  fccundus  f  tettius  f  quaeritur 
tumma  omnium  ,  tH  quantum habuit  quili- 


tu 

uo 


co.  m.  6  f 
fco.m.  f  p.«.f  quam  ^ 

5Jf£.fquan.. 


,TC0- 

Tco.p.6Tp.i  f  quan. 
41  tf  P-  T  °_uan- 

■■  - 

1  o.  co. 

3  co.p.15  i.p-17.  quan. 
ioi8.p-i  S.quan. 

7Co.acquales  151-p.z7.quan. 
10  co.a:quales  101  8.p.  18-quan. 


H 


1  eo.cequalisu.f  p.j.Tquan. 
1  co.  aqualis  102.  f  p.  1  f  quan. 

1-  _     _  ,   m#? 

80  —  «qualia  2  Tquan, 
3$ 


^008 
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2008.  aequalia  72.  quan. 
39.    Valor  quan. 

6  f  addes  vtrique  adde  igitur  ad  35.  -f  f>. 
T  luan.  fiet  41.  77  p.f  quan.  adde  (3.  ^ 
ad  -f  go.  rh.  -f  p.  1 .  -f  quan.  fiunt  f  co.  p. 

P- 1  -f  quan-  &  hoceft  quia  ex  <>  -f  au- 
ferre  oportet  -f  rtam  m.  de  m.  aufertur  fient 
igitur  -  co.  arqualia  f-  co.  5.  <S  £  §.  1.  -f 
quam  item  ad  42.  77P-T  quan.  igitur 
detrahe  -f  co.  ex  ~  co  remanent  ;f  co  & 
hoc  aequiualet  6.  -^p.  i.f  quan.  quare  7. 
co.  jequiualerit  151.  151.  p.  27  quan.  qua- 
re  1  co.aequialet  2 1  -f  p.  3-f  quan.  &quia 
77  co  aequiualent  etiam  42  vVp-T  quan. 
igitur^.  co.  arquivalebunt  509.  p.  p.quan. 
quare  1  co.xquiualet  ioi-f  p.  i.f  quan. 
jgitur  cum  etiam  aquiualeat  21  -f  p.  j.-f 
quan.  erunt  2 1.  -fp.  3.  -f  quan.  scquafia 
ioi  -f  p.  1  -f  quan.  igitur  tandem  detrahen- 
do  quan.  ex  quan.  &  numerum  ex  nume- 
ro  flet  valor  quantitatis  59.  &  tantum  ha- 
buit  fecundus :  quia  5  co.  a»quiualent  509. 
p.  g.quan.  &  9.quan.  funt  551  igitur  5 
co.  xquiuaknt  $60  quare  res  valet  172.  & 
tantum  rapuit  primus  &  fecundus  rapuit  39. 
&  tertius.f.cum  igitur  primus  dedit  feeundo 
lo.f-refidui  dedit  in  totum  64  &  rcman- 
ferunt  ei  108  &  fecundus  habebat  103. 
dedit  igitur  7.  &  —  refidui  dedic  igitur  3 1 
&  remanferunt  ei  72.  &  tertius  habuit  $6 
fumma  igitur  erat  216.  cuius  108.  eft  me- 
dietas  72.eft-f&j£.  eft  f  vt  propone- 
batur. 

Et  ha»c  eft  longe  melior  etiam  prece- 
dente  pro  ludis  faciendis.  Alij  tamenpro  lu- 
dis  faciunt  multas  mutatione  addendi  &  mi- 
nuendi  vltimo  rogarit  quid  remanferit  vni- 
cuique  &  ponamus  quod  primus  habeat 
•f  p.  7.  totius  fecundus  f  p.  1  3.  tertius  au- 
tera-fm.  28.   iunge  f^ fiunt  [figitur  «a- 


TP*1* 
f  -  m.  28. 


77  5  m. 


n  8  96 

$9  TP-7 

37  fp-'5 
20    ~  m.  ii 


bet  77  p.  integro  iunge  etiam  numeros  fiunt 

8.  rn.  igicur  cum  femper  p.  in  numero 
arquecur  m.  in  parte  &  m.  innumeroaequa- 
tur  p.  in  parte  igitur  ~  totius  fumma? 
aquatur  8.  diuide  8.  per-^  fit  96.  &  hsec  eft 
fumma  &  quia  primus  habet  -f  p.  7.  habe- 
bit  39.  &  quia  fecundus  habet  -f  p.  13  ha- 
bebit  37  &  tertius  habebit  20.  quod  eft  -f 
m.  28. 

Fac  de  10.  tres  partes  continue  propor- 
tionales  ita  quod  quadrata  omnium  iun- 
cra  faciant  60.  hasc  foluitur  Geornetrice  Ci 
vis  adiuuante  decimafexta  fexti  Euclidis  & 
&  quadragefima  fecunda  primi  faciendo 
quadratum  totius  quod  eft  100.  &  circa 
eandem  diametrum  tria  quadrata  qua: 
arquantur  60.  deinde  complebis  fuperficies 

9.  confplentes  quadratum  totius  &  erunt 


omnes  aequi  diftantium  laterum  &  erit  qua- 
drato  xqualistribus  fuperficiebus  mediis 
qua:  fiunt  ex  tota  linea  in  mediam  illarum 
partium  cum  igitur  ille  quafi  gnomo  fit 
20.  erit  illa  fuperficies  20.  quare  pais  me- 
dia  erit  2.  oblatio  igitur  2.  ex  10.  remanet 
8.  fac  de  8.  duas  partes  ex  quarum  multi- 
plicatione  fiat  4.  per  centefimam  de- 
cimamfextam  regulam  &  habebis  qux- 
fitum. 

Aliter  Sc  non  minus  pulchre  per  regu- 
lam  de  medio  in  fine  5  1.  capituli  pofitam 
ponequod  media  ex  illis  quantitatibus  fic 
-f  co  igitur  refiduumerit  10.  m.  -j  ,  diuide 
1  o.  m.f  -  induas  partes  ita  quod  f  co.fit  me- 
dio  rnodo  proportionalis  inter  illas  partes  8c 
hoc  per  centefimam  fextam  decimam  regu- 
lam  quadragefimi  fecundi  capituli  &  erut  vt 
vides^  poftqua  quadraueris  fient  quadrata 

Prima    5  .m.  -f  co.  rh.     V.  2  5  .m.  77  ce.m. 
2f  co.  ■ 
5.rh.-f  co.  rh.  ^.V.^j.rh.  77  cc. 
m.2  —  co. 


Quadr.    25.  p.  3j  ce.  m.2  f  co.  p.  iy  m. 

17  ce.  m.  2  f  co. 
Secunda  —  co. 

Quadr.  -f  ce. 

Tertia    5.  m.  ~  co.  p.     V.  25.  m'-6  ce. 

rh.  2  -f  co. 
5.  rh-  -f  co.  p.  ^t.  V.  25.  rh. 

ce.  rh.  2  -f  co. 


Quad. 

25'P-7|  ce.rh. 

2^-co.  p.  25.  rh. 

if  ce.  rh. 

2  f-  co. 

100.  p. 

f  ce.m.  co.  p.  f 

ce.  m.  -f  ce. 

loo.  m 

10  co. 

partium  vt  videsnam  quatuor  multiplcatio- 
nes  incrucem  annihilant  fe,namdua>funt  p. 
&duas  m.&  quantitates  mukiplicata;  a;qua- 
les  quare  iungendo  fient  tandem  1  00.  m. 
10  co.  acqualia  60.  quia  f  ce.  p.  quod  eft 
quadratum  fecundae  partis  &  77  p.  cum  ~ 
va.  nihil  faciunt  igitur  per  capitulum  fim- 
plex  detrahendo  60.  ex  100.  remanebit  40. 
«qualia  10.  co  igitur  res  valet  4.  &  quia 
pofuimus  mediam  quantitatcm  -f  co.  erit 
media  quantitas  2.  poteft  etiam  folui  per 
pofitionem  fimplicemfed  feci  exercitationis 
caufa 

Aliter  fciendohancregulam  quod  Ci  ex 
aSgregato  prima:  &  tertia;  quantatis  pro- 
porcionalis  auferatur  fecunda  quantitas  re- 
liduum  talem  ad  vnitatem  habebit  propor- 
tionemqualem  habet  aggregatum  quadia- 
torum  trium  quantitatum  ad  aggregatum 
ipfarum  quantitatum  ex  quo  fequicur^quod 
dufto  aggregato  trium  quantitacum  m  ag- 
gregatumprimx&  tertia;  decracla  fecunda 
producitur  aggregatum  quadratorum  fi  igi- 
tur  diuiferis  aggregatum  quadratorum  per 
aggregatum  quantitatum  pdm^  &  tertia; 
quanritatis  dempta  fecunda,jgitur  fi  hoc 
detrahatur  ex  aggregato  quantitacum  refi- 
duum  erit  duplum  fecunds  quantitatis  i<n"- 
turdimidium  eric  fecunds  quantitas  incafu 
igitur  diuide  60.  per  10.  exit  6.  detrahe  6. 
a  1  o.  remanent  4.  diuide  4.  per  xqualia  exk 
x.  fecuuda  quanticas. 
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crus  q  lor.tm  d.ltc- 
ntum  quadtatotum 
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co.quin.  I  c  p.i.  arquacux  4  co  .igitur  res 
valet  1^.3-  p.a» 
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i  co.  p.i. 
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ruulupU 
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lumcrn  lit  f  co. . 
ctrt  iptur 
vtfimque  putcra 
«juadntoruin  djfe 
Uplica  in  ditrrrm 
1  ca.rn.it  (k  i.eu 
«i.kct  cfle  r*  \i\ 
f  trj>,iiiiro  nuTXTtnum 


urdx  in  vniurriaiuacc  3c 
ulo&  quia  poncrc  1  co.  & 


l 

tc  co.  111  altu  numcio  quam  in 
mim  1  «rnt  ihi  vicem  nuiucri  & 


«fcooportrt  poncrcfco. 
[actionibui  nmplic.us  vd 
co.&  1  ouan.vcl  —  quau. 
nim  1  ca.  X  1.  quan  ra 
patetet  cuufulioncm  alt- 
»tm  ir  vt  h  c  in  hac  qtuc- 
ic  iguur  quod  vnuscx  his 
lius  i.quan  Oue  vnitas 
ttu  1  ct».  m.  1 .  quadta 
&  hct  1  ce.  &  t .  horum 
rcntu  clt  1  cc.  m.  1.  mul- 
11  numctorum  quat  fuit 
m.i  ce.m.i  co.nt.  «Sc  hcc 


10 


C*  p.1  CO.fU.dC  hoc 

■Jrlvt  r 

.  ignur  nnn  ic.  fit  c 
.1. 1..  1  cr.  p\  1  co.  p.  1 . 

tupium 

dupiuu 

I  co,       d  hVrentia 

1 

1  ,co.  m.  1 . 

1  Cc. 

1 

dilKrcntia 

1  ce. m.  1 . 

1  ccm  .1. 

1  corn.  1. 

t.  10 

1  ce.p.1* 
I  co-p.i. 

.ht  1. 
llct  z- 
id  10, 
tad  1. 


I.Ci 
i.ci 


.  10 

.1.  10 


x  ce.m.i  co.p.  1. 


3  co. 


Poftto  igi-ur  minore  numcro.  1.  ent  ma-< 
,oi  qui  cft  valor  rct  i.p>.a .rac  igitur  lecun-. 
dam  policioncrn  diccndo  inuentas  duos  nu- 
mcrof  m  pcopottkme  2.p>-3-ad  t.quuun- 
,  ic  mttiupucttti  in  aggregacura  quadrato- 
rum  fastutt  2o.  pone  quod  primus  Ut  1  co. 
iaitur  fccundus  eritco.i.p.«t.j.  quadiahenc 

,  .ce.&  7  ce.p.c/r.*.i4- quodcft  dlccl5  ce"?- 
n  ,  ,  «4  tunge  numetosnent  co.  3.  p  sji.-j. 
ladrau  fant  ce  8-p.ijt.i4-  mulcipu- 


immutum  *b  altcro  faciat  vnum 
J      n  ii  tgitur  dtcm  9.  p-  t-  cft 
d  9.  m.  r •  conuenit  vt  j  .lit  -f  de  9. 
1  1  o.p"  f  cn  triplum  ad  1  o.  m.  5 .  igi- 
et  vt  t.  ht  mcdtcta'»  10.  6t  duplum 
uJc  ic.k  f«  dica»  1 1.6.9. crt  quadru- 
ic  m  4  ieiuir Morccr  quod  9.  itt 
dCitafi£cMjXi.cft»ei  cjuial- 
\.m.i  oponctquod  i.fit  [-  de  j. 
tlitt qttiaigiuir  1  cup.i  cc.p.i.co. 
jpjutii  ad  1  cu-  m.  1  .c -.  m.  1  co.  p.  1 . 
rpnd  1  ce.p.  1  .co.fu  -f  dc  1  .cu.  p.  1 . 
Icitur  icc.6.1  co.xquantur  t.cu.p.i6.quate 
jilumpto  o»mmuni  diutfore  qui  dt  t  co.p.  1 . 
6  t  pcr  rcflulam  l^.capttuli  c  1 .  vt  diuinonc 
(acta  ptojci  iint  ice^n.i  co-p.t.*qualia  }. 


ictui 
&  it 
6.1. 


I  CO. 

1  ce. 


a.p.^i.  jco. 
7  ce.p.cc.jy..i4> 


cc.8.p.i}i.i4' 
co.3.  p.^.J- 


a 

rcs 


CU.14-P-V-7*  p-^-191-?-^-2^* 

ca  inoicem  fiunt  cu  l4.  p.^-7i-P •^•19^P- 
k  iu>  -i.pialia  20.  diuidc  20.  pcr  modum  56 
aux(tioni»per  14-  p- fc- 7*-p-V- 1 5>i«  P- 
6.5v  proucncus  fc.  cubica  vniuerlalisenC 
(tjta  idcft  pcrtio  minor.maior  auccm 
i    .  ntur  niul-.ip!u.andocam  pcr  2.  p.  iy.  3' 
narn  hocquadnnomium  cxcubis  h:.betom- 
nes  tomen     quadcatas  5:  non  cubas  idc6 
faciliter  per  rccifa  fit  diuifio  potcft  &  matoc 
portio  facilius  inueniri  per  itcracam  pofttio- 
ncm  ita  vt  1  co.fitrattos  portio&co.  1.  m. 
v  .  3  •  (it  minor  &c  tnnc  valor  1  co.  eric  numo- 
rus  maior,nam  inrancoreuemunc  dua:xqua- 

tiones.  j-flL, 

kraenUfduos  r.umcros  quorum  ditieren-  94. 
lia  in  fc  duOa  xquct  produttioni  v  nius  in  al- 
lchirn  St  corum  quadrata  iundta  hnt  20. 
ccrtum  eft  quod  taie  qu^fttum  faciliter  fol- 
uitur  cx  capimlo  quadrageftmoquarto  quia 
talcs  numcri  cilent  in  proportione  habcnte 
mcdium  Sa  duo  extrema  vcrumumen  fojtti- 
tutur  pcr  rcgulam  de  tnfidts  ,  pone  iguur 
quod  maior  tit  ~  co.  rninor  1 .  quan.cfiflcren- 
tia  ie  tur  cft  -f  co.m.  i.quaa  quare  quadra- 
tu.n  diftcicntixcft^ce.p.i.m.i  co.  &  hoc 
squatur  produdioni  vnius  in  alteram  & 
cft  -pco.nam  tco  in  I.  quan.  factc  \  co.  eo 
qttod  1 .  quan-  habet  locum  vnitatis  vt  dr- 
chim  cftqiuLe^-ce.p.i.xquatur  1  -f  co.  &c 
1  cc.  p.4.  ad  6  co.  igicur  per  rancor  res  valec 
!.p.iu.5-&:quia  poluimus  quod  maiorquan- 
titas  cQet  f  co.  erit  maior  quancitas  1  -f  p\ 
r..  1     fac  igitur  fecundam  pofttionem  di- 
ccndo^pone^quod  minor  numerusfit  1  co. 

maioc co.  i^p.^.iT horum  4ua<}ra!a de" 
bem  rquari  ad  20.  idcft  cen-4-  T  P' 
7  -  xquancur  10.  duc  in  recifum  quod  eit 
4  i-  m.  nz.  7-  fiet  90.  m.  fy-  }Ooo.  diuidcn- 
dnm  per'  1 2.  f  quod  eft  productum  recjli  m 
diutdcntcm  fit  7  ;T  t&^i  *  &  &  hic  eft  va- 
lor  cenius  igitur  y..  V-  7  7?  m'      1 8  ^ 
valor  rci  &  minor  numerus  ,  maiorem 
habebis  iteiando  pofitionem  ita  quod  ma- 
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ioc  numerus  fic  t  co.  i  minor  co.  i  ~  m. 

$  Diuide  10.  in  quatuor  quantitates  con- 
tinue  proportionales  quarum  quadrata  iun- 
&a  faciant  6o-  fcias  primo  quod  fi  diceret 
ioo.  aut  plus  quseftio  eflet  impoffibilis,  quia 
eilen  plus  quadrato  cotius  quod  eft  io-item 
fi  diceret  quorum  quadrata  iuncta  (int  20. 
elTecetiamimpofIibilis,quia  eflet  minus  qua- 
druplo  quadrati  quartae  partis  qnarta  pars  1  o. 
cft  2  -7-  quadratum  6  -~  &  ideo  quadru- 
plumcft  25.11011  igicur  poteft  eile  maius  100. 
ncc  minus  2  5.  nunquam  autem  in  diuilione 
quadrata  poflunc  excedere  quadratum  to- 
tius  nec  eiTe  minora  produdto  numeri  par- 
tis  vnde  nonpoifunt  fi  finc  3.  efie  minus  tri- 
plo  quadrati  tertiae  partis  &  fi  fint  j.partes 
non  pofiuntefle  minusquintuplum  eilet  20. 
igitur  non  poflet  efle  minus  20.  nec  maius 
100.  cum  igttur  dixerit  6o.quod  cft  minus 
100.  &  maius  25.  quaeftio  cft  pofiibilis  hoc 
cognito  nota  has  duas  regulas. 

Qmnium  quatuor  quantitatum  contiraue 
porportionalium  proportio  aggregati  qua- 
dratorura  ex  iilis  ad  omnes  quatuor  quanri- 
tates  fimul  iunclas  eft  veluti  produiti  ex 
prima  in  fecundam  item  produdti  ex  cercia 
in  quartam  iun&orum  ad  aggrcgatum  fe- 

A  ggrega :  quadratorum.  1261. 
Aggrega :  numerorum.  <?j. 
Aggrega:du£tuum  Primaein  Secundam& 
Tertiaein  Quartam. 

582 

Aggrega:Secun4as  &  Tertia;  30 

cundae  &  tertis  quantitatis»  Exemplum  fic 
8.  12. 1 8.  27.  quadrata  iuncTa  func  1261. 
quantitaccsaucem  func  65.  quod  fit  ex  pri- 
ma  in  fecundam  eft  9<j.quod  fitex  cercia  in 
quarcam  eft  48^.  aggregatum  eft  ^82.  ag- 
^regatum  fecundae  &  tertis:  eft  30.  dico  igi- 
tur  quod  proporcio  1  z6i.  atl  65.  eft  veluti 
582. ad  30.  &  eft  vtraque  vtis>~ad  1. 

Secundaregula  quae  Geometrice  difreren^ 
tiari  poteft  per  modum  nonagefimaetertiae 
eft  quod  talis  eft  proportio  aggregati  qua- 
dracorum  quatuor  quantitatum  ad  aggre- 
gatum  quatuor  quantitatumqualiseft  iub- 
trahendo  aggregatum  quadratorumex  qua- 
drato  aggtegati  4.quantitatum  &refidui  ca- 
piendo  medietatem  &  ab  hac  medietace  de- 
trahendo  quadratum  aggregati  fecuudae  & 
tertiae  dico  quod  proportio  refidui  ad  aggre- 
gatum  fecunda:  &  cerriae  eft  eadem  dicoigi- 
tur  inexemplo  quod  proportio  1  26T.ad  6$. 
VC  prius  eft  veluti  quadrando  aggregatum 
4.  quantitatum  &  cft  $6.  fit  4225.  &  ab 
hoc  detrahe  1 16 1.  remanet  ijG^haius  ca- 
pe  dimidium quod eft  148 i.&  ab  hocdecra- 
he  900-  quadratum  aggregati  fecundae  & 
cerciae  quantitatis  remanec  582.  proportio 
igitur  682.  rcfiduiad  30.aggregat.um  feeun- 
dx  &  tertia:  quantitatis  eft  veluci  i26T.ag- 
gregati  omnium  quadratorum  addj.  ag- 
gregacum  4.  quantitatum  vt  declaratum  eft 
prias  quia  vtraque  eft  veluti  197-adr. 

His  vifis  fuppono  quod  fecunda  &  tertia 
qu  intitas  fint  1  co.cum  igitur  60.  aggrega- 
cum  quadratorum  contineat  10.  aggrcga- 


tum  numerorum  fex  vicibas  igitur  propor- 
tia  refidui  ad  1  co.  quod  eft  aggregatum 
fecundas  &  tertiae  eft  lexcupla  &  ldeo  qua- 
dra  io.aggregacum  4.  quantitatum  fit  ioc 
detrahe  60.  fit  40.  diuide  40.  fit  20.  detra- 
he  quadratum  iecunds  &  tertise  quod  clt 
r  ce.  flc  20.  m.  1  ce.  &  hoc  eft  fexcujeluni 
ad  1  co.  quod  eft  aggregatum  fecundx  &; 
tertiae  igitur  6  co.  arquantur  20.  rn.  1  ce. 
igitur  1  ce.  p.  6.  co.  aequatur  20.  igiturres 
valecper  capituluru  p^.  29.  m.  3. &  hoc  crit 
aggregatum  fecund^  &  teruae  quia  po- 
fuimus  tale  aggregatum  fore  1  co.  quare 
refiduum  de  10.  eric  13.  m.  fy.  29.  &  hoc 
eric  aggregatum  primx  &  quartae  vnde 
ex  regula  decimatertia  51.  capituli  fcie- 
mus  iecundam   &   tertiam  quantitatem 
hoc  modo  cuba      29.  m.  3.  fitBt.  90944 
m.2  88.diuidepercotam  fummam  addito  du- 
plo  aggregati  fecundae  &  tei tiae  qua;  eft  4. 
p.Bi-  116'.  &exit  st.  1054  7;^  p-  Ji  H" 

midium  aggregati  &  eft  ^i.  7  m.  1  -f  fit 
9  -j-  m.  Rz.  6 $  -^-  ex  hoc  detrahe  didtum 
quadrinomium  habebis       145       p.  ty., 

04.      —  1       "  ;j>4 

96*-;  H?  ra-  i~  m-       I054  m  m- 
65 -5- &  huius  VjL.  vniuerfalis  detra^ta  & 

addita  ad     7  7-  m.  1 4-  facit  fecundam  & 

cerciam  quantitates  vnde  quadrata  tertia 

&  diuifo  predu&o  per  fecundam  habebunus 

quartam  qua  detradta  ab  aggregato  pnma; 

&  quartaeremanebit  prima. 

Frater  autem  Lucas  confimilem  ponit 

quasftionem  ,  in  folutione  autem  tantum 

abeft  vt  nihil  magis  eft  aucem  quseftka  pul- 

era  6c  fortis. 

Inuenias  duos  numcros  qui  tautum  fa- 

cianc  aggregaci  quantum  multiplicatj  & 

eorum  quadrata  iundta  cum  numeris  ipfis 

fint.  20.  poteft  haec  folui  pluribus  modis  & 

cafus  poilunc  formari  piures  vtpote  quod 

addito  maiore ,  aut  minore  tantum  aut  quod 

vnusin  alterum  multiplicatus  faciado.  fed 

pulchrum  eft  per  regulam  de  medio  folaere 

in  vna  pofitione  pone  igitur  quod  ambo 

numeriiuneli  fiue  produdtum  vnius  inake- 

rum  fic  4  co.  diuide  -7-  co.  fic     co.  quadn 

fic^ce.  aufer  illud  quod  vis  produci  &eft 

4"  co.  nam  parces  tantum  faciunt  multi. 
plicatar  quantum  iuncTa;  igitur  fiec  \-6  ce.  m. 

■4  co.huius  accipe  radicem  &  eft  Bi.  V.fjce, 
m.  7-  co.  eam  adde  &  minue  a  dimidio- 
co.  &  fienc  parres^-co.p.  fy.  V.  £  ce.mrf 
co.  &  -^co.m.  Bi.  V.  ~i  ce.  m.  —  co.  quadra 
igirur  vtramque  partem  per  modum  non- 
agefimaetertia:  quaeftionis  eo  quod  incrucia- 

Far.  co.  m.  V.  ce.  m. -j-  co. 
Quadr  ~  ce.  p.     jg  ce.  rh.  -7-  co. 

Par.  4-  co*m.  ij:.V.  7^  ce.  m.7-  eo. 
Quadr.  ^  ce.  p.     ~  ce.  m.  -fco. 


Summa  quadra  -|-  ce.  m.  1  co. 

p.  -f co. 

tiones  cadunt  fient  vc  vides^iurige  quadrata 
fiuc  -7-ce.m.  1  co.&  quia  quadrata  iunCtanu- 
meris  faeiunc  20.  &  numeri  funC7*co.  ex 
fuppofico  igrcur  adde  co.ad  ~  cc.  m.  1  co. 
fiec  cocum  ce.  m.7-  co.  aequalia  20.  igitur 
-fce.  srquatur  20.  p.  ~  co.  igitur  1  ce. 

xquau»! 
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xquatur  8  .  p.  i-  co.  quarc  rcs  vi|et  8 1. 
6.  i.quod  eft  10»  &  quia  pofuunus  iRgce- 
«tim  ;  co.ig»tur  aggregatum  crit:  j.  & 
.«rcgKumquaiutocumcritXo.m.S.quod 

clt  i  j.  fic  quia  rrutor  pars  elt  —  co.  p.  iji. 
V.  -  ce.  m-  —  co.  &  ce.  dc  i  o.  cft  i  oo.  cu- 
iui  A  dl$-i  quodctra&o  f  co.  quod  cft 
t  rcmana  i  )  huios  igitur  «t.  addita  ad  •- 
co  ouod  cft  i  '  cftcndit  imiorem  parcem 
,11  k.  i  V  &  minor  eric  Pcr  idcm 
m!     t  f  *  na  de  aliis.  Probacio  auccm  ta- 
hicft  \ium  primo  iun&r  hx  parces  taciunt 
<  quia*  prx&m.  nihii  faciunt.icem  qua- 
drau  »mbarum  iunfla  faciunt  i  j.  pcr  rc-gu- 
Ummultiplicandibinomia 
diOam  in  camtulo  de  mul-  l  Jp-¥*  *f  I  f 
lipliciiionc  iurJorum  ,  ad-  27  m.^t.  1—  | 
dito  acgrcgato  fit  20.  quan- 
tum  Mgrcgatum  crat  r.ideo  1  5.&  J.faciunt 
10.  &  hoc  cft  fccundum  propolitum  ,  nam 
muln^iicationes  qux  accidunt  quadrando  ni- 
hil  fitiunt,  tcrtiura  eft  qudd  cx  multiplica- 
lionc  vmui  in  alterum  fit  j.  etiam  vt  propo- 
litum  fucta:  hieruntquatuor  homincsquo- 
rum  primus,  lccunJus ,  &  tcrtius  habucrunt 
14.  Itcm  primus.  fccundus,  &  quartus  ha- 
bjcrunt  7J«  '{cm  pmnus »  tertius,  &quar- 
luthabuJfcntyi-  Item  lccundus,  tertius,& 
quaitus  habucrunt  8S.  quxritur  quantum 
hibuitqutlibet  ,  dico  polfet  ficri  pcr  laco. 
lcd  loncc  faahus  pcr  regulam  iunge  furo- 
illorum  u  videi  bunt  167.  diuide 

1  \  Pi,mm.  Sccundui.  Tcttius. 

34  |  8*1  «5-  Quartus. 
4  J  Pnmui-  Secundus.  Quartus. 

71  |  89  1  16.  Terrius. 
iJPrimus.Tcrtius.  Quartus. 

71  |  89  |  17  Secundus. 
3  |  Secundus.Tatius.  Quartus. 

88  |  89  |  1.  Primus. 

StUBrna 
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Scqttantum  valuit  equus  ,  pone  quod  burfa 
habcac  1.  co.  igitur  piimus  &fecundus  ha- 
buerunt  valorcmcqui  m.  T  co;  Icem  fecun- 
das  &  tertius  habucrunc  idem  m.T  co.Iterri 
primus  &  tertius  habuerunt  idem  m.  -fco, 
igicur  per  prxcedentem  iunge  fummam  eo- 
rumiic  ^.quan.m.nco.diuide  per  i.m.  flf 
merohominu  quodeft  z.  exitiT  quamnu 

co.  &  hxc  eft 
fumma  qux  debet    Primus.  Secundus. 
xquari  valori  equi ,       1.  quara  m.  T  co. 
fed  equus  valet  1.    Secundus.  Ternus. 
quamigitur'1-V  qu* 
m.  !t':  co.  xquantui- 
1.  quan.  quare  de- 
trahe  1.  quam  ,  ex 
iT  quantremanebic 

-j-  quam  arquiualens  — —  —7^-  — : 

co.  igitur  1 .  quam  1  -5  quam  m.  ^  co. 
iquiualet  duplo  quod  eft  T  co.  igitur  dabis 
ex  ftti&O  valorem  denominatoris  qui  eft 
30.  ad  co.  &  numeratorcm  ad  quam  igitut 

Primus.  Secundus.  fff 
31    16  .Tertius  15 

Primus.  Tettius.  Tio 
3 !     xi    Secundus.  1  o 

Secundus.  Tercius.  -f^ 

31     1  j    Piimus.      6        ^  ^ 


1 .  quam  m.  T  co. 
Ptimus.  Tertius. 
1 .  quam  m.  T  co. 

3.  quam  m.  ~  co* 


m.  numcro  hominum  hoc  cft  quia 
Bi  lun;  4.  d.uilc  pei  1.  Sc  f«  fuillent 
1,  ,  «.  <v:  li  fjiHcnt  j.  diuiiifTcs 
L  4.  di  .  .'  tgitur  pcr  5.  cxit  89.  &  hxc 
<  11  lumma  cius  quod  habcnt  omnes  dctrahe 
itfitur  «4  t.V  cll  fumma  trium  priorum  ex 
rciruncr  jj.  &  tantumiubct  quartus 
6c  fimtlc  dctrahc  73.  cx  89.  rcmanent  16. 
nro  tcttiv  qui  non  cit  connumcratus  inter 
illosties ,  Sc  ita  detrahe'71.  ex  89.  reraa- 
nent  17.  pro  fccundo.  Itcm  detrahe  88.  ex 
g.;.  rcmanct  i.  pro  primocV:  harc  efl  regiila 
«uculis  Fratris  Lucx  tcncns  in  ommbus 
tcnmnb.  Ita  tamen  quodaflumantur  omnes 
fcmper  Jiinitlo  vno  vcluti  n  iint  6.  dicas 
omucs  prxtcr  fcxtum  habuerunt  50.  &  om- 
ncs  prxter  quinturu  habneruiiu  70.  &  ita  de 
alus. . 

-3  Et  cx  prxccdcnte  foluitur  alia  quxftio  trcs 
viri  inucncrunt  butfam  &  volcntes  cquum 
ancre  primus  &  fecundus  poterant  eracre 
cum  f  dcnariorum  burfx ,  &  fccundus ,  SC 
tatius  cum  T  dcnariorum  burfx,  Sc  primas* 
Sc  tcrtius  poccrant  emere  equum  eura  T 
denariorum  burfx ,  quxritur  quancum  ha- 
buit  quilibctquotnummos  contiuuit  burfa 
Tom. 
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valor  co.  cft  30.  &  valor  quantitatis  eft  3** 
fcdvalor  co.eft  pecuma  burfa:  &c  valor  quani 
cft  valor  equi  igitut  equus  valuit  31.  &  in 

burfa  fu^re  30-  ^  igituc  Fnm  ,  &r  l^ 
cundus  quod  fi  darent  dimidium  burlx  id 
eft  1 5.  quod  haberenc  valorem  arqui  lgituc  . 
habuetunti<5.&itaprimus  testias  habue- 
runtii.  &  fecundus&  tertius  habuerunt 
55.  quare  per  prxcedentem  primus  habmc 
6.  fecundus  ib.  tertius  15.  omnes  31.  & 
tantnm  ctiam  valuit  equus  &  in  burla  30. 
fucrc  nummi.  ' 

Et  ex  praxedentibus  foluemus  hanc  quae-  99 
ftionem  tres  pofuerunt  m  foctetate  primus 
&  iecundus  aoo.  primus  Sz  teruus  300.  le- 
cundus  &  tertius  400.  &  lucra.ci  iunt  1600. 
primus  vultadtationem  10.  pro  100.  fectin- 
dus  ad  rationem  1  z.pro  100.  tcrtius  vult  ad 
ratiotiem  15.  pro  100.  quxritur  quantum 
quUibcchabere  debec  ex  nonagefimaoftaua 
apparet  quod  capitale  primi  fuit  50.  fecnn* 
di  i5o.tertij  iso-quia  igitur  pnmus  debec 
habcre  10.  pro  100.  igicur  quia  poluit  50. 
habebit  c,fecundus  debethaberc  1  z.prd  100. 
&  pofuit  s5o.igiturhabebiti8.tettiusdebee- 
haberead  i^.pro  100.  igitur  habebit  prO 

Primus.  Secundus.  200  45o 

25o  Tertius, 
Primus.  Tertius     300  45° 

i5o  Secundus, 
Secundus.  Tertius.  400.  45° 

<o  Primus. 

f  900  Primus  5 

x  Secundus  i8( 
4«o  Tcrtius  37^* 
T  (JoT 


m 
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zo  Piimus 
30  Secundus 
4/  Tcrtius 
6  7  T  Quartus 


2jo  quos  pofuiti74igitur  lt  habebk 
a.  1  S.cemus  57T  totiUs  famma!iunge  fiu't 
«b.  -  dic  jgiturfi  ^o-dK  x^oo.  q*uid  da- 
ud/^T  1^,1Ca^inj^o.fit8ooo.di- 

fc4.it  pntnus  &  fccundus  ^ 
octectius  991.  ij.  ^  111 

Qujdam  famulus  aptauit  fe  cum  Domino 
Fo  doobus  anms  iq  primo  anno  dabat  ei  li- 
bias  20.  &  in  fecundo  30.  iletit  autem  per 
tcmpusduorum  annorum,  ddnde  kerum 
ttwcit  per  ahos  duos  annos  ad  ratam  primo- 
wm  quzncur  quancum  debec  habere.Nota 
quodia  hoc  errat ,  &  f„  fimiJibus 
•     mtcr  Lucas  vc  patet  in  capitulodecimi  trac. 
diip.nona:  defalariis  famulorum  volens  pro- 
cedere  propter  proportionem  dicendo  fi  fc- 
cundoannodeditdimidium  plufquamin  pri- 
mo  igitur  in  tercio  dabic  dimidiu  plus  quam 

dmt :  f  f^^.&itainquarco 
dimidmm  plus  &  ,ta  daret  07,  -  &  hoc  mo- 

veiu  mtellige  ex  fuo  exem- 
plometnam  dicit  quod  fi 
pactus  fueric  dare  1 0.  ia  1. 
anno  &  60.  in  quarto  anuo 
quod  in  fecundo  dabit 
cu.  6000.&  in  cercio  i^.cu. 
3ffooo.  videlicet  proportionaliter  hoc  au- 
tem  eft  falfum  quisenimfane  mentis  credat 
Dommos  pacifci  cum  famulis  in  ^cu.aut  res 
tam  pknas  ad  tam  occukos  fenfus  crahi , 
demde  ieqoeretur  quod  frequenter  m  vfu 
euenit  quod  fi  quis  pacifceretur  cum 
famulodare  primo  anno  Jibras  4.fe- 
cundo  annolibras  r  2.deinde  ad  rara 
tamnlus  permaiieret  7.  annis  quod 
oporteret  dare  ei  4i72.libras  falarij 
plus  forteqiiam  haberet  Dns  in  bo 
nis,&  ideooportet  vltra  fcientia  ha- 
bere  iudiciuro  in  talibus  igitur  vbi 
augmentum  hominis  aut  indsitria: 
non  fit  proportionaliter  ,  fed  pro- 
greflSue  etiam  oporcec  talia  intelligere  pro- 
greffiuequandoigitur  Dominus  dedit  io.  in 
m  primo  anno  &  ^o.in  quarto  anno  decrae, 
10.  ex  6Qs  remanct  50.  diuide  per  annos  au- 
gmencique  funt  tresexeunt  i£.ydabic  igi- 
tur  primo  antio  10.  fecundo  16.  f  tertio 
45  f  Twrto  60.  &  ita  intelliguntucarqualia 
augmenta  &  non  proporcionalia  &  ideo  in 
quseft.  principali  dico  quod  primo  anno  ha- 
bebit  2o.fecundo  anno  30.  tertio ^nno  40. 
quarco  anno  50.  &  hoc  nota  quantura  acci- 
dit  frequenter  &  folucio  Fracris  Luca?  eft  ri- 
dicula  etiam  neoterieis. 

Quidam  emic  oua  12.  tot  folidis  minus  de 
io.  quot  eodem  pretio  emic  oua  5.  folidis 
minus  de  11.  hoc  eftfi  prius  emic  12.  oua 
7.  folidis  qui  func  3.  minus  quam  io.  codem 
prctio  emic  oua  5.  folidis  8.  qui  etiam  funt 
3.  minusde  u.  pro  folutione  igitur  fac  per 
quadragefimum  o^lauum  capitulum  pone 
quod  ouum  valeat  1.  co.  folidorum  igitur 
j2.oua  valent  12.  co.  folidorumdetraheojc 
lo.  folidis  remanent  folidi  10.  m.  1  x.  co.  $c 
hzc  eft  difF.  pretij  11.  ouorum  a  10.  foJidis 
deinde  dic  5 .  oua  valent  5.  co.  folidorum  igi- 
cur  cum  hoc  fit  tanto  minus  de  u.  fciidis 
qu^ntum  eft  iUa  diiFerencia  igicurdecrahen- 


Wp.  L  A  V  1 

d05.  c0.  exn.  coMs  crit  h 

.quabsfuperion  qu?  eft  Io.  loJ^  2 

es  10.  fohdifm.  i2   co.  addevicJi  3 
m.adaham  partem  fienc  1  x.  f0|. 
Jequales  icvf.  p.  r   co  a^-.l/      C  l 
aho&flet,!   p.7.co.&hocd,b  j 
^hihgKuri  f.  inp.dcbetceq^;  ^ 
in  in.  itaquodipfares  valct-*-f.  per  11 
tu  arn  ,^hoceftm.ideft 
oua  c0gltur  pro  fingulo  ouod.reivn 
foLd!  qui  ig1rurem1couaX2.  ^  J 
iz-oms  ^  ohd!  &ita  habuic  cuuW 
10.  quos  habebat  folidos. 
ii.7-&quiemicoua  j.ha- 
buic  vltra  oua  -f  iolidi  & 
quiahabebatn.  foiidosigi, 
tur  habuic  folidos  11.  f  vt 
alter  &  hsec  qusftio  melius 
ponitur  in  fabulo  &  fepid 


11.  t.m.  j.co. 
10.  f.  m.  5.C0. 


1 1.  f.p-  12.C0. 
10.  f  p.  5.  co. 

..  H    f-  ?~co. 
bus  quam  in  ouis  &  conuenientius.  . 

Alicerautemexplicatur  h^c  quarftio  &  fe. 
alius  dicendo  hoc  modo  &  eft  idem  quidam 
dedit  1 2.  oua  cum  pretio  tali  qui  iunaus  l0. 
iohdis  tantum  fecic  quantum  fi  dediflec  oua 
j.  eodem  precio  &  fonxiifec  precium  1  i.fo- 
Jidis,  &  in  his  defideratur  ingenium  AritW 
metici  pocias  quam  ars  &perfe^a  verbo- 
rumexplcatio  incerrogantis.  1 

Quidam  emit  10.  ouam.  folidis  1.  profo-ii 
lidis  |.  tn.  1  x.  ouis  quseritut  valor  ouorum  1 
m  hmihbus  adiungem.  ad  reliquam  partaa 
&  hcnt  2z.  oua  valentia  folidos  c.  &  ita  I 
ouum  valec^-folidi  &  i0.  oua  valent  foli- 1 
Aoj  2.  ^  detrahe  folidos  2.  remanem  {)  [0.  I 
hdi  vero  ^m.u.ouisfuut^folidi. 

Quod  fi  dicat  10.  ouam.  iblidis  j.  ^qui- 
ualent  1 2.  ouis minus  folidis  4.  in  hoc  cafu 
detrahe  vnum  ex  alio  &  crunt  1.  ouaajui- 
ualentia  folido  1.  igitur 
ouum  valet  f  folidum  Oua  10.  m.  folidis  j.  I 
&  jo.  oua  minus  j.fo-  Oua  rz.m.folidisf  I 

lidis  vaient  2.  folidos  — 9-  | 

&  tantumdem  valcnt  °ua  ,2- m.  folido  i.  I 
12.  ouaminus  4.  folidis. 

Quidam  emic  velutum  aureo  1.  &  aunim  1 
contcxtum  aureis  5.  &  i0  totumemit  proau- 
reis  100.  deiiide  vendidic  velutum  aureis  2. 
aurum  contextum  aureis  j.&  lucratnscll  2. 
pro  1 00.  quariturquantum  emit  ex  vtroque 
ponequodemerici.  co.veluti  &  quia  emit 
aureo  1.  igitur  emic  velucum  1.  co.  aurfij 
rum  detrahe  ex  100.  remanent  aurei  ko. 
ra.  1.  co.  aureoFum  &  hoc  eft  prefentiuJ 
auricontextij  &  quia  aurum  concextum  n- 
luit  5.  aureos  igitur  brachia  auri  conrati 
fuerunt  -L  preti)  fui  &  precium  fuit  anrei 
lo o.  m.  i.co.  igitur  brachia  auri  contexd 
funt  20.  m.  j-  co.  habes  igitur  auri  contexti 
brach.  20.  m.  -f  co.  &  veluti  brach.  lci 
vende  velutum  pro  aureis  2.  pro  brachio  fic 
2.  co.  aureorum  vende  aurum  conrextnm 
pone     pro  5.  aureis  fic  60.  aurei  m.  ~co.  ims& 
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precia  veluti  &  auri  concexci  fiunc  aurei  6c. 
plus  1.  yco.  &  hoc  asquatur  lot.  iiam  iilc 
eo  quod  lucracur  2.  prq,  100.  facic  exioo. 
aureis  102.  aureos  igituc  decrahe  60,  ci 
102,  remanenc  42.  diuide  per  i-fexic  }o. 
&  hiceft  yalor  reiemic  Jgicur  veiaci  br.  30. 
auricQncexti('br.  14. 

Quidam 


I 
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c4  <b 


uic  loiidos  10.0C  emic  ri- 


fctfuctunt  cum  fulidu  joc-  ficuum  vendi- 
cufuiuumdt  to  Dumcro  fuentnt  100. 

Quxritu:  1  rctium  ncuum  &:  quot  iictc 
fiipnfuctunt  fonc  qiod  habucrit  1  co.  fi- 
cuam  ptotoiklotgnur  pro  iolidis  lo.habuit 
lo  co  hcumn  &*  cuu  vcr.didtt  ;oo.&  tl.1b.1c 
t.m  quam  hibuiilrt  cV:  habucrat.  j.m.quam 
icvrpciat  iV  rrccpcrit  1  co.ficuum  pro  foli- 
do  :gitar  drdi:  1  cn.  m.  <;.  ucuum  pro  ioli- 
aodiuiJc  kc.  per  1  co.rfl.  J.cxit  ico.mV.f. 


mnt  n  hcut  1  o  eo.ri».  fttfc  &.  noc  cum  foli- 
iits  qutiunt  ic«'m  i  xquuur  loo.vtpro- 
punitibcma  rccJuc  ad  tntegra  multiplieando 
pct  ico.ni  |.  firnt  ;cc.  p.  1  o  ce.  ra.  550 
co.  n.  1  tic.  xcuiiita  tco  co.  m.  <oo.  rcduc 


ncMt  1  cc  p.  i|c  xqualia  45  co.  igitutres 
valct  li    6.  lui76-r&  tot  ficus  habuit 


prou 
)  Qt 
«lam  1 
lictuj 


ti  proqua- 
de  codem 
11  velutum 
1)  10.  bra- 
1  1  y  aureis 
>rum  vcluti 


1  t  aureorur 


pUm  ptop. 
lunduplaoi 
etunt  in  pi 

liumert  icii 


uxritur  igttur  valor  vcluti. 
kj  haiic  icgulam  Fratris 


•ucniat  i-^  gratiacxem- 
iutlione  minoris  pcr  ma- 
:  ilhid  ^ius  quod  elt  1  ~ 
-  addc  ct  vnitatemfcm- 
huius  tu..  quxcft  iy 
n  dirTcrcntuc  elt  mmor 
it  ivp.—  vna  ettt  igi- 
|u<  d  matot  hibebit  du- 
■d  minoiem  ,  6c  minot 
t  igitui  quod  ilh  numeti 
c  dupla&i  -7-0^1.  ciunt 


Ei  hic  ficnitti  ioluicur  quxftio  diuide 
ijjhut  yn  reeulim  1  js  6t  |—  duc  in  le  fit  ~ 
i.idc  vnititcin  iit  i]',  accipc  raiicem  qux 
crt  /)  -  ctti  ttUe  dimidium  quod  fuit  —  fit 
1 !-  St  ita  diccmas  quod  numerus  aurcorum 
fopcifiucntium  ad  brachia  cit  in  proportic- 
ne  1—  ad  i.hoccognito  ponequod  vcndide- 
1 1;  \  -I  ttunt  1  co.  aureorum  pio  brachio  igi- 
curvrndtdu  ioco.  aurcocum  quarc  cam 
ctncric  vducum  pro  1  j.auicis  eodem  prctio 
ieitux  fi  t  cojuireorum  valet  1  brach.veluti 

qud  vajcbunt  1  f.autci  &  valebunt  — — — 

«V  cot  braclua  habcbic  cV  quia  fupponicur 
ipfum  habuiilc  toco.  aurcorum  &  exburia- 
»'it  1  |,  aiircoi igitur  remanfctuntei  ioco. 
m.  1  j.  Sc  hoc  dcbcc  elTc  in  proportionc  i~- 

ad  i.cum  1II0  fia&ovidclicc^-—-^  quare 

1  'r  fit  ?*■    ■■  &  hoc 


atqtatut  10  co.  m.  rj.  mulciplica paites  per 

I  ca.&habcbis  i  j  .^qualia  jto  ce.rn.15co. 
quare  10  co.  quare  10  ce.squacm:  zf.p.i $ 
co.&  1  cc.rquubitin-  ifp.17  co.  igitur  res 
valct  m.]*  ji.-quodeit  dicere  ?.-^&  tan- 
tum  valuic  velucum  pco  brachio  videlicet 
aureos  2-f .  • 

Quidam  itante  ftatuto  Mediolani  vt  in  100* 
ocluageiimafeptimaqu.xftione  reliquit  v^ori 
vfumirudtum  medietatis  omnium  bonoriim 
quxritur  in  quot  annis  extinguetur  hic 
vhish  uctus  fcias  quodftante  fuppoiitoreddi- 
tus  ad  5.pro  1  oo.in  toto  vfufructuextingue- 
rctuc  vc  didtum  cft  in  annis  5.  6c  menfibus 
lo.diebus  17.  Sc  parte  illa  verum  quia  fru- 
clusnon  colligunturniitin  capiteanni  ide6 
melius  cft  dicere  quod  habcbic  vfumfru- 
ftcrm  j.  annorum  fie^^Il  ^exti  anni  &  eft 
qualifed  quia  Icgifta;  Mediolanenfes  haben- 
tes  coniiderationem  quod  fructus  non  func 
atquales  nec  communicer  attingunt  ad  5. 
pro  loo.ideo  penficacis  omnibas  reduxerunC 
tcrminacionem  vfusfrudcus  ad  7.  annos 
ita  quod  lubent  in  communi  vfa  vt  in 
7.  annis  cosnpkcis  bona  redeant  ad  ha:rc- 
des. 

Eltetiam  alitld  fciendum  quod  quantum 
fiacuta  func  Itricli  iuris  Sclexfemper  fauet 
iuri  communi  ideo  licet  tota  haeredicas  non 
nuojeteiitteUgatur  fruclibus  ad  5.  pro  ioo. 
vt  apparct  cx  tlloruni  obferuationeattamen 

ftlta  Tuorii  gaudet  vfufrudhi  ad^.pro 
100.  quxricur  igicur  his  ftantibus  primo 

I I  wfi  uctus  hxrcditatis  ad  quantum  pro  100» 
J:i;itur  flace  luppoiitoquod  finiatur  in  7-an- 
nis  quarta  vxous  trahcnte  ad  j.pro  100. 

Sk  ntcito  pofte  quod  quarta  pars  capi- 
talis  lit  i  ^ooooooooo  &  prouencus  totius 
capicalis  fic  16000000000  co.  igitur  pro< 
uencus  qoartxerit  ~  tocius  adde  ad  quar- 
tam  fiet  16  800000000.  a  quo  detrahe  red- 
ditum  primt  anni  &  eft  vt  dictum  eft  igi- 
tur  primo  anno  iclinquetur  cteditum  vxo- 
ris  it>8ocoooooo.  m.  1 6000000000  co.pro- 
merere  iecundo  anno  hoc  ad  y.pro  100. 
6c  hettotu  17640000000.  m.  16" 800000000 
co.  &  ica  lubduces  prouentum  totius  haere- 
ditatis  &  refiduum  vbi  infcribitur  fecun- 
dus  atmus  eft  creditum  mulieris  5c  ita  in  7. 
anniscurn  cunc  nihil  debeat  habere  a;qua- 
buntur  infia  lcripta   2 15 1  $606762.4-  8c 
1  $  0  i-r  2 1 3  j  1  yo  co.  quure  integrando  ficnt 
45027  1 1 55  j  J.  xqualia  260544270500 co. 
quarc-  lclnlando  fient  9005442707.  cequa- 
Iu   j 2 108854100  co.    igitur  res  valec 
SKitiH»    &   quta  capitale  fupponituc 
64000000000.  quia  quarta  pars  fupponi- 
tur  16000000000.  ideo  cum  ex  capitalitra- 
hat  16000000000  co.   trahit  igitur  in 
numero  dele  co.  quareex  100.  trahec  etiam 
^in  numerode  co.  trahet  igitur  25  co. 
vel  li  non  incelligis  dic  116x64000000000. 
trabuntur   160000000000  co.    quod  tra-  • 
hecur  ex   100.    &  inuenies  quod  red- 
dicus  erit  2  J  co.  &C  quia  1  co.valet  90 


57  io88s<Hm 


....     «•  bi». 

muhiplici  — — pcr 


«o. 

T»m.ir. 


mukiplica  hoc  peri^.  6c  fiet^^^  pro 
(00.  dicemus  lgitur  quod  vfus  incerprecan- 
tium  ftatutum  qaod  vfusfruclus  extin- 
guatut  in  7.  annis  >  pra:fupponnit  quod 
tcuclus  hsredicacis  refpondeanc  ad  ratio- 
I?    2.  nem 
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Ouarta  oars  T  /-   - 


Quarta  pars 
Prouentus  quartas 

!Aggrega. 
Prouentus  her. 


i 6000000000 
800000000 

1  6800000000 

16  OOOOOOOOO  co. 


Primusannus  16800000000 

rn.'  16000000000  co.  • 
Prouentus  quarra:  840000000 

m.  800000000  co. 


Aggrega. 


m.  16800000000  co, 
Prouentus  her. 

m.  1 6000000000  co. 


1 7640000000 


Secundus  annus  17640000000 

m.  3  2  800000000  co. 
Prouentus  quarta;  ,882000000 

m.  1640000000  co. 

Aggrega. 


m.  54440000000  co 
Prouentus  her. 

m.  1 6000000000  co. 


1 8522000000 


Tertius  annus  t  g 5  z  20ooooo 

01.^5044000000005. 
Prouentus  quaitas         '  9  2  6 1 00000 

m.  2522  000000  co. 

Aggrega.  19448100000^" 

m.  52962000000  co. 
Prouentusj  her. 

m.  1 6000000000  co. 


Quartus  annus  1 9448100000 

111,68962000000  co. 
Prouentus  quarta:  972405000 

ni,  34481 00000  co. 


Aggrega. 


m.  72410100000  co. 
Prouentus  her. 

m.  1 6000000000  co. 


20420505000 


Qujntus  annus  20420505  000 

m.  88410100000  c<5. 
Prouentus  quartae         102 1025250 

m.  4420505000  co. 


21441530250 


m.  92830605000«), 
Prouentus  hex. 

m.  16000000000  co. 

Sextus  annus  2 1 44 1 5 3 oTJo" 

m.  108830605000  co. 
Prouentus  quartae        1 0720765 

m.  54415  30250  co. 

Agpga.  225!  3606761] 

m.  114272155250  co. 
Prouentus  her. 

m.  16000000000  co. 


Septimus  annus        225 1 36067627- 
m.  230272135250 co. 

nem  4HijTT4TfiTPro  100.  fiueapproximando 
4—  pro  100.  muliere  trahente  ad  5.  pro 
ico.ex  fua  quarta. 

Hoc  vifo  venio  ad  quasftionem  prineipa- 
lem  Sc  dico  quod  fi  hxreditas  praefupponi- 
tur  reddere  4if-  pro  100.  igitur  pro  1 0000. 
reddet  432.  &quatra  reddit^.pro  100.  igi- 
tur  pro  25oo.quifuntquarta  pars  de  100©© 


reddet  125.&  quia  ipfa  gaudettantum  me- 
dietatequaeeft  5000.  trahet  tantum  x\6. 
fingulo  anno  ponemus  igitur  quartam 
25000000000000.  &  redditum  quatta 
1250000000000.  &  redditum  medietatis 
haereditacis  2160000000000.  &  perficie- 
mus  quafftionem  per  modum  87.qu#moniJ 
praxise  &  inueniemus  quod  finietur  taLis 
vfusfruclus  in  aofliii7ji-  fere  &  tunc  illa 
medietas  quarn  poffideLat  mulier  etiam  re- 
dibit  ad  haeredes. 

Fac  de  ^&c  6.quatuor  quantitates  conti- 1 
nue  proportionales  ita  quod  5.  diuidatur 
in  primam  &  tertiam  Sc  6.  in  fecundam  & 
quartam  ,  hanc  foluit  &  benc  Frater  Lu- 
cas  per  pofitionem  ,  fed  longe  melius  & 
pulchrius  foluiturper  regulamquia,  vtalias 
dixi  ,  regula  non  impedit  poficionem ,  fed 
bene  pofitio  pofitioni  impedimento  cft.  Eac 
igitur  ficquadra  6.  fic  36,  quadra  ^.fit  25. 
diuide  atf.per  25.  exit  ff  huic  adde  1.  pro 
regula  fit  a^diuide^.  per  2~-exit  z^  & 
harc  eftminor  pars  tertia  entrefiduum  de 
j.^videlicet  a|f  &  fimiliter  diuide  6.  per 
2~  exit  2^7  &  harc  erit  fecunda  pars  5c 
quarta  erit  refiduum  ad  6.  videlicet  3^-  & 
caufa  ex  qua  ego  inueni  regulam  eft  quo- 
niam  aggregatum  prima:  &  teriia:  eft  talis 
pars  aggregati  fecundae  &  quartae  qualis 
eft  prirna  fecundae  ex  coniun&a  propor- 
tionalitate  igkur  prima  eft  talis  pars  ter- 
tiae  qualis  eft  aggregatum  primae  Sc  tertis 
aggregati  fecundae  &  quartae  duplicaca  , 
igitur  diuidendo  illa  aggregata  per  propor- 
tiones  duplicatas  exiftentes  inter  ipfa  aggio 
gata  exibunt  partes ,  fed  diuidere  per  po- 
portiones  duplicatas  non  eft  nifi  dimderc 
per  proportionem  quadratorum  vt  in  51. 
capitulo  regula  duodecima  proportio  au- 
tem  quorumlibet  numerorum  inuicero  eft. 
Veluti  eius  quod  exit  diuifo  vno  pcr  alte- 
rum  ad  vnitatemjgitur  per  regulam  ^.mul- 
tiplicatonumero  per  vnitatem  &  diuifoper 
illud  adueniens  diuifionis  quadratorump.i. 
prouenient  partes  fed  mukiplicare  per  u 
nihil  addit  vel  minuit  igitur  fufficitdiuidere 
numerum  peradueniens  vnicare  addicajad. 
diturautem  vnitas  per  regulam  fociecatum 
nam  in  vtroque  quceruntor  partes  per  ag- 
gregatum. 

Fac  ex5.&6.  quatiior quantitates  conti-j 
nue  proportionales  ira  quod  prima  &  fe- 
cun^a  aggregent  5.  &  tertia  &  quarra  3 
gregent  6.  hasfoluit  Frater  Lncas  per  poli*  j 
tionem,melius  autem  foluuntur  pcr  regulam 
diuide  6.per  j-exit  i-f-  accipe      eiifs  qu« 
eft  ij£.  iT  adde  vnitatem  pro  regula  &  fic 
fy.iy- p.i.diuide  5.&6*.per^.i-f  p.i.  &ha- 
bebis  partes  primam  ^.750.1^.25.  ieciln- 
dam  30.111.^,750.  tertiam  ^i.  1080.  m.]c. 
quartam  $6.m.     1080.  foluitur  etiam  a 
trigefima  regula  5i.capituJi. 

Inuenias  quatuor  numeros  continticioj 
propotionales  qu<jrum  produdum  prirui 
in  tertium  fit  5.  &  produclum  fecundi  in 
quartum  fit  10.  dico  quotftales  numerine- 
cefiarioeruntinproportione.  2.qua;  ad- 
uenic  diuidendo  10.  per  5.  &  fi  proueniiTet 
3  .eiTent  inproportione  3 .  &  fimiliter  idem 
eft  praecise  fi  dicat  quod  qnadrata  prim* 
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fcteitix  iun&a  iacunt  |,  ||  fccundx  & 
quartx  auadiau  mncu  facunt  10.  dico 
fbod  ulc»  numeti  ctunt  in  ptoportionc  at. 
i-  vt  pfiut  diuidendo  vnuin  pa  alterum, 
quodli  Jicjt  qucd  quadtaujnunx  3cfecun- 
dff  •ggtcgcnv  c.\  quaJuu  trttix  tk  quartx 
1..  vclquc>dtnm*ainiccunJamUcut 
tmub  qttattani  bciat  icxdico  quod  in 
vtioquc  c*iu  dcbcv  diutdcre  to.  maiotcm 
fct  j.  minarrm  cnt  1.  cVr  cu$  &>.  r*.  cft 
poponio  talium  numauium  &  huc  cft 
vuiuctuir.  ^fipPP 

Ei  hoc  fcquitur  quodfi  aiiquftvlcu  hoc 
•incut  condicionctn  quod  tlu  couditio 
aut  ert  nrceilana  aut  eft  impouibilis  idco 
habcator  pro  non  pciita ,  fccundo  fiquituc 
quoJ  jnujortiu  prodjdotuni  quartx  in  ter- 
Uan  ad  pcoduuum  fcrurtdx  in  primamcft 
ratj  quadratorum  quartx  Sc  tcr- 
cacuin  quadratutum  iccuudx  & 
icu  dc  quaru  ck  lccunda  relpe- 


vcluU  . 
iix  aJ 

ptftRlX  i 

itu  tct 


lumpiudu 

dum  cx  tcma 

&  p.oducJ 

tuf  pcc  a 

ntcdia,»  cnc  j>r 

inaotum 

Vt  lu.fc.l.lj  1 

fni.nui.nt 

Ucm  f.,n 

iMalMi  vti 

m  tale  inue- 
rionalesquo- 
anam  lit  10. 
iam  lit  5  igi- 
io  talium  nu- 
c  ieuurquod 


•  iqua- 

I  &c  ce. 


ruiuttrju* 
ba  1  in 
fuKcqual 

ict  vaia  a< 
mo  tit  1.  c 
jjituc  i.c 
cit  prima  < 
iccundam 
Imc  lecund 
quadiatun 
cxit  1150 
quantiu; 
ahtt  cb  ■ 


quia  cx  priroa  infccundam  fit  xo.igitur  ie^ 
cunda  crit  t'co.  igicuc  quia  cercia  elt  ln  con- 
tinua  ptoporuonahucc  ipia.  eric  mukiplicati- 
do/J0.  iti  fc  &  diuidendo  pa  i.co.  fiet  t'xa, 
habes  ifcitnt  priruam  fccundani  &  certiam 
qv.antitatem  &  quia  quadcatum  piinwe  &C 
iccund-e  xquantur  quadrato  tertix  quadra 
oninia  ficnt  vc  vides  ecunc  igicuc  i.cc  p. 

Prima.  Sccunda.  Tertia. 
1  co. 


1  ce. 


'  CO  1CU» 
'00.  tiioaa 


5* 


■  hrc  pumo  ii.  dcindc  4%f,  Sc 
Ha.cccc.ee  igicurccduc  ad,. 
c  i.cr.ccvccxqujlis  -  f  1.  -»  iguur 
adftfctklo  ru  tade  1.  ccccce.pri- 
c.  cc  drir.de  1.  cc  demJc  t.  co. 
x  valct  nv  a.-.k.  $  1  a.  t  &  bxc 
|uantiut  dcmde  quia  ex  h  ic  in 

■  c.  igitur  diuiiuj.  pct  bancexi- 
1  „  quadcabi5  igituc  tcr  5.  Ai  riec 
i6i5.  quod  d.uifum  pa  in  r 

'c  K'.  fc.R;.  iijo.  cft  frcunda 
&:  >ta  facica  pomionem  dc  duabus 
cUttatcm  <V  inucnies  quod  tcrcia 
ci  tooo„&  quarta  eit 

0000.  &  ita  ii  quxitio  proponc- 
i  qu.uititatibus  quatum  tres  pri- 
trnc  inu^-c.n  multiplicatx  facctc 
lo.dicc-i  quod  pioporcio  illaidcft 
u«n  vV:  u  cuuiam  cV  iccciam  &  ua 
1  dit  &.  cu.  a.  ita  de  alus  &  le- 
antitas  cric  fc.  cu,  t.  &  quinta 
|t.  cu.  I  o.  tk  iu  inuenics  ilias  Hc 
rtivo  cit  valdc  vlilis  ad  iaciendas 
.iwabili  artiticiu  ita  quod  latera 
cici  nunc  in  coutinua  proportiona- 


1  to 


btate/i 

Inueniai  ttcs  nuinctos  ccntinuc  propor- 
cionales  quorum  ^uiu  <2<  fccundi  quadta- 
lumaqucncur  quadiato  tcrtix  &  productum 
■cimx  Ui  fccundam  ftt  10.  talis  quxtiio  po- 
tcft  lului  pa  modum  otitugciimx  namin- 
ucntef  pcoporcioncm  inter  numcros  Se  tali 
tnopoitioni  aidcs  i.cVdtuides  10.  pcc  cale 
aggrrgatumpaccntciiinam  feptimam  qux- 
Uioucm  lcd  leuius  foluuur  pcr  algcbra  vc  a 
Fratrc  Luca  pone  primam  partcm  1.  co.  & 
Tm.  ir. 


t  cc.i  cu.ccri. 
xqualia  ,        integcas  parccs  dncendci 
pcr  i.cu.ccu.  ficnC  10000.  xtjualia  1.  ce.ee. 
ce.  jS.  100.  cc.  ce.  quare  per  qiiinquagcfi- 
morfl  capitulum  quia  numerus  &  ce.  ce. 
&  cccc.ee.  funccontinue  proportionaliaper 
quintam  igicur  regulam  qumquagefimi  capi- 
tulidiuide  1  oo.ce.ce.fic  ^o.quadrafic  1500. 
addead  iosco.  fic  1 1500.  aradice  1 2500. 
dcuahe  50. ric  y..  1  2 ^oo/m,  50.  &  huius 
ai.^t.V.  ell  valoi  rei  ideil  prima  quantitas 
crit  igitur  ipfa  pnma  quantitas  V.^. 
i.c.  ..        :.  ii;..s  paiics  potc-rts  inuenire 
diuidcndo  10.  pa  ha nc  piinum  exibic  ied 
longc  facilius  iic  itcrando  poUcionero  &po- 
nendo  lecundam  quancieaccm  i-  co.  &  pri- 
ma  eric,',o.  &  ccttia  erit  ~  cu.  oam  multi- 
plicando  fccundacn  in  fe  fit  1.  ce.  diuidendo 
per  to.  fcmpa-  mulciplica  denominatoron 
,,,  Hoidendum  ideft  1.  co.  in  i.ce.  fic  i.cu. 
hoc  diuidc  pcr  numerarurem  fic  77  cu- 
«d  l i c  *  7 14 •  inrehquis  procede  &  inuei>i8s. 

Quxiuur  quantum  ex  Platonis  opinionc  1 1 
mundus  duiabit  5c  qux  erunc  eius  viciflTt- 
cudines. 

KJpondeo  apud  cum  cripliccm  mundi 
quantum,  ad  mcnfuram  conftitucionem  in- 
celligi ,  alcera  fec.inJum  quautitaccm  con* 
tinuain  alteca  fecundum  difcretam  vlti* 
ma    fequudum   harmorucanu  confonan* 

ciam.  . 

Accipit  auccm  hoc  canquam  iuppoti- 
cumcx  minimia  conftarc  vc  pote  afapien' 
tilhmo  condicum  8i  perfe&iifimis  vc  po- 
tcntiflimo  ica  nihil  dcmciec  auc  erit  fupec- 
tluum. 

ConfHtutio  autem  animx  ptovt  corpo- 
rurocli  frjBt  autem  corpora  5.  naturaliade- 
menta  4  &:.crlu:totidem  aucem  coiporalune 
1.  . m „1.1  quihus  terra  c.bus  canquamfoli* 
diiiima  Sc  minimc  mobiiis  folidiiiimo  SC 
hinnlJimo  corpori  tribuicur  duodecedron 
Cteto  vtpote  quod  11.  figna  contineac  12. 
pcntagonorum  initau    fpecie  >  piramidem 
igni    Vcpote   maxime  fubtilcm  acucam 
&  penetrantena  mobilemque  non  quidcm 
loco  vqlut  ignis  fed  canquam  ieuioiem 
nam  xquali  ambicu  5.  corporum  pyramis 
Lmirima   eft  minus   corporis  continens3 
odocedron  autem  acii  quoniam  medio  mb* 
do  atque  aliqua  fpecie  pyramidi  perfimilios  • 
cft  quae  igni  dicatur  ,    ycoccdron  autem 
20.  bafium  figuram  atque  vc  quafi  maxi- 
me  mobiiem  ck  labiiem  non  leuicate  fed 
forma  dicauic. 

Horum  autem  conftitutio  ex  trigonis  eft 
inter  quos  folum  octogonium  recipic  vtpt> 
te  quod  potentiali  scqualitate  conftet  ob 
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lateris  angulum  re&um  refpiciflfltis  poten- 
tiara,  ortogoniorum  autem    genera  duo 
funt  auc  quod  duo  latera  habec  azqualia 
&  Ifocelem  vocat  ex  vi  nominis ,  aut  ora- 
nia  latera  habet  inajqualia  quod  fcalenum 
appellac  ;  his  igicur  dimetitur  corporum 
ambitiuum  provt  vnura  quodque  corpus 
in  vniuerfa  ujtperficie  poteft  in  trigonos  di- 
ftribui ,  circa  quod  fciendum  eft  vt  m  pne- 
fenti  figura  pater  vnum- 
quemque  trigonum  non 
orthogonitira  in  fex  or- 
togonios    refolui  cum 
igitur  pyramis  contineat 
4«  trigonos  continebic 
24.  orcogoniosj  odfcoce- 
dron  quantum  continet 
8.  trigonos  asquilacelos  continebit  48*  01- 
togonios.  Icocedron  quantum  20.  trigonos 
continet  Jaabebic  120.  ortogonios  cubiau- 
cem  fupei  ficies  in  4.  trigonos  ortogonios  & 
duorum  laterum  arqualium  diftribuicur  qua- 
re  in  24.  trigonos  partietur  3  duodecedron 
autem  ex  omni  fuperficie  in  5.  trigonos 
non  ortogonios  fed  bene  duorum  Jaterum 
asqualium  diuiditur  scquales  qua?  inuicem 
hoc  enim  fupponitur  in  omni  diuifione  vc 
areae  trigonorura  partialium  inudcem  fmc 
cequales. 

Cum  igitur  vnufquifque  ex  his  trigonis 
in  6.  ortogonios  Ucet  non  omnino  asquales 
diuidatur  erunt  inomni  pentagono  30.  or- 
cogonij  trigoniquare  in  duodecedro  360, 


nimam  paremtjue  &  iiiplam  ex  altero  mini- 
mam  imparem  fiigituc  qujttuor  cermings 
vtrinque  perfeceris  fient  ex  dupla  1. 2.4.8. 
ex  triplai.  3.  9.  27.  in  quibus  praeter  <& 
tera  tres  perfe&iones  maximc  continentur 
Prima  eft  quantum  vtrinque  quaternario 
numeri  conftant  qui  numerus  ett  perfechi- 
Cmus  tum  quia  eius  progrelhone  dcnarius 
perficitur  tum  quia  eleraenta  quatuor 
funt  5c  totidem  pzimx  qualitates'  quadra* 
ta  enim  propoikio  temperatior  eft  nec  di- 
fpar  nec  nimiscoritracltanec  exuperansnam 
folus  4-ex  fuis  medietatibus  producitur  nam 
i.in  2.  feciunt  4.  &  2»eum  2.  faciunt  4. 


Pyramis 

Qctocedron 

Cubus 

Icocedron 

Duocedron 


*4 
48 
24 

J20 
3(>Q 


erunt  trigoni  ortogonij,  ad  inftar  graduum 
ob  quod  etiam  duodecedrum  cxlo  configu- 
raturu  eft  fumma  igitur  horum  trigonorum 
eft  576.    eftque  hic  numerus  tanquam 
mundi  anima  cuius  radixeft  24.quinume- 
rus  terre  pro  infimis  igni  pro  fupremis  tri- 
buitur  tot  enim  trigonis  &  piramis  &  cu- 
bus  eft  fed  quja  vt  diclum  eft  cubi  crigonj 
yfoceles  func  ideo  etiam  conuenientius  vim 
fundamenti  fumpferunt  quamobrcm  eric 
vniuerfi  cerra  qux  cubo  repraefentatuc  tan- 
quam  fundameutum  vnde  eciam  a  theolo- 
gis  fcabelium  pedum  Dei  ab  Aftrologis 
mundi  centrum  a  Philofophis  medium  ap- 
pellatur,  erit  igitur  quod  ad  elementa  con- 
cinue  quantitatis  attinet  mundi  anima576". 
ac  eius  radix  24.  quiaex  illistanta  propor- 
tione  conftitucus  eft  yt  nec  maximus  liber 
horum  wumerorum  admirabiles  proprietates 
capere  poffet ,  eft  autem  &  in  compoficio- 
ne  numeri  parcium  qui    narij  perfe&io 
quantum  hic  dimidius  eft  denarij  profedtif- 
fimi  atque  in  eo  ,  &  naturas  &  dimen- 
fionjf    partes   ac  prinripia  compleuiue 
Videtur. 

Porro  quod  ad  difcretum  attinet  genus 
ex  minimjs  perfe&iflimisque  cpmponitur 
porro  inter  minimas  Figuras  triangulus  eil 
inter  numeros  vnitas  duplam  igitur  ex  vno 
latere  conftitue  pi-opqrtionem  vtpote  mi» 


&  hoc  nulli  akeri  ex  omni  infinita  nurne- 
rorum  ferie  conuenic  igitur  cermini  perfe- 
cti  func  eft  Sc  petk&io  agregatinam  fepte- 
narium  omnes  implent  1.  2.  4.  S.  3.5).  27. 
veram  feptenarius  ipie  perfe£his  eft  irjme- 
rumque  refcrt  Planetarum  ita  etiam  facer 
apud  lcges  eft  hic  numerus  Sc  fauftus  fed 
tertia  perfedlio  impletut  exadfcis  quatuor 
dimenfionum  principiis  vnitate  qiux  pun- 
<£tumquafi  indiuifibilem  refertduahtate  qu$ 
lineam  cuius  termini  funt  duo  puncta  de  re' 
&a,  loquor  Sc  quaternario  qui  quadratym  & 
fuperficiem  Et  octonario  qui  cubum  referc 
quancum  coc  folidis  angulis  conftac  idem  Sc 
in  ferie  imparium  cernarius  lineam  noue- 
narius  fuperficiem  27.  cubum  fignificat 
porro  inter  27. &  8.  continue  proportioiu- 
lia  cadunC  12.  &  18.  vt  ita  trigonus  vnde 
quaque  conftet  ex  numeris  continue  pro. 
portionalibus  cuius  tres  apices  omnes  qua- 
fi  firmiores  folidi  funt  1.  8.  27.  totaetiam 
ipfa  bafis  folida  eft  nam  8.  1 2. 1  8.  27.  om- 
nes  folidi  funt  igitur  conftat  hic  nihil  m(i 
apprime  perfedtum  e(Te  omnes  autem  nu- 
merinouenarium  aggrcgant  vt  triplicata  tii- 
plex  perfe6tio  videretur  nbuem  ,  igitur  nu- 
meros  9.  SphaEra;  Cosleftes  coarquare  vi« 
dentur  quod  tamen  PJatoni  deffuit  cuius  tem- 
pore-eantum  o&o  cognirs  fuerant  fic  igitur 
mundi  anima  hoc  perfectiflimo  trigono  eiit 
coriftituta  cum  igiturduxeris  numeros  vnius 
lateris  fienc  64.  ex  aiio  aut.  719.  ex  ter- 
tio  latere  461056.  quo   perfeclio  numero 
Jion  36^000.  vt  plato  exiftimabat  mundus 
hnem  accipiet  expleta  bafis  poteftate  ,  du- 
&o  enim  27.  in  18.&  producloin  i2.&re- 
liquo  in  8.  fiet  numerus  reuolutionis  ftei- 
larum  46656.  licet  Alphonfus  ob  motus 
tarditatem    49000.  annos   crcdideri»  m 
46656.  jgitur  annis  mundus  ab*  initiofe- 
cundum  hanc  Platonis  conftituticnem  fi- 
nem  habebic  3  porro  mutsrtiones  totidem 
quot  in  fingulis  firmas  quidem  &  fixas  in 
cubis  inferiorum  videlicet  maximam  io^ 
19^83.  annis  qui  eft  cubus  27.,mediocr€in 
in  5832.  ariais  quod  fpatium  cataclifma 
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autroifcnautbi*  JcWlationcs  oftendic.  Cu- 
bu»  autem  1 1.  minorcm  muutionem  de- 
cliui  in  qua  lcges  finiuntut  auc  reforman- 
tmei  toto  &  cll  in  1718.  mintmc  autc  n 
muuttonct  finiunt  pnncipatus  &  lincas 
domuuntium  fic  tont  in  512.  amusqui  cit 
tubm.  S.pcito  i!ul**cta  nfc  fui  vitcucc  ca- 
Rst  fcJ  cubti  &  quidutis  diftinguntut.nam 
8  oui  cft  niudutui  dc  o.  tttain  &:  fortitu- 
homtnii  tcrminat.iuxta  lllud  dtcs  no- 
fln  ad  pluiimum  o#o<mtta  cubus  autcm 
m,ir«rmrw«  rrmonum  oftcp.dic, iu  can- 


Simplicct 
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dem  nc  prolixior  fim  quam  deceat  vltima 
&  btcutilimamuutio  ad  t.qui cft  cubus lui- 
loettcrmuiatur  ,  annua  entm  folts  rcurrfto- 
nc  cunctaicuiuiicunt  aut  flacefcunt,  erunC 
itfttut  numcn  confidcutione  digni  17.  no- 
fMHI  fimpitcf  s  noucm  quaduti  .&  nouem 
cub*  vctum  licct  otdmum  diucrlotum  aii- 
qui  timul  conmucant  manct  tamen  folidt 
pumcicrum  fi  nes,  atquc  multitudo  dittri- 
f  iiv  tptur  cos  in  trcs  ordincs  tribus 
nuatrmirm  omninudiltinclos,  vt  vides  ac 
cuJme  dinrctoiibt  infcraientcj ,  colligcs  au- 
tcm  cV  mttrdi  ■nimam  cx  prtorum  9  COVOCT- 
uatiorie  namerorumque  crit  numerum 
qucrnLm  rx  omntum  multiplicatione  pto- 
deunteminquo  mhil  prioris  Ixculi  tanquarn 
Otnnino  non  futllet  rclinquetur  6c  hic  cft. 
466*6*. 

Planeurum  autcm  circuitus  inimparium 
latcrc  conrtat.  Nam  pumonumero  qui  eft 
1.  circunu,  Solis  ,  Vcneris  ,  &  Mercunj 
cunftat  fmtrulis  cnim  annis  reuertuntur. 

wundum  locum  poiTtd:t,nam 
irrtio  uino  r.-ncrtitiu  Porroiiaddas  }.  ad  9. 
qui  tertio  loco  cft  louis  curfus  conhcitur 
qui  induodcctmo  anno  perficitur.  Adde  5. 
ctiamaJ  »7.61  jo.quicft  annusin  quoSa- 
(  iniLU  aJ  .  •.  :  -.'.i  u-uciiitur.  SeJ  I)  1  • 
Oc  sj.iungantur  Lunrpcrficitur  Curfus  18. 
anim  diebus  Luna  aJ  locum  eundcm  retro- 
ccJu  cittgitui  motus  Iouts  pronicha  pro- 
do&k)  minof  Jc  i-  qur  eft  n.Sacurni  pro- 


r.nha  mi 


jo.mundi  auima  pro- 
ntcha  maioc  productio  qur  cft  S^.provt  in 
quinquagcfunoprimo  capitulo  excmplifica- 
unnus. 

Verum  id  in  quo  Senariitm  numerum 
priBcipcm  conftituit  ac  pcr  8.  &  17-  4C^U* 
i\ d  '  itrcmadifponit  ^S.ic  t6i.ad  mulicam 
pettinct  conluiunciam.  Vndc  intcrualla  pci 
voccs  rcplct  exoricurcnim  mutica  propor- 
ttonalitas  vt  vtfum  cft  tum  cx  Gcomccrica 
tum  Anthmctica  proportionaliutc. 

Vcruro  ncc  illud  prxtetcundum  crk 
^Ci 56.quadratum  dfc  cubL  6.  cum  iicrum 


it^xubum  6.iri  46656.  duxeris  tunc  fiec 
completus  omntum  faeculorum  ordo  atque 
iilHnum  cunita  redibunt  aut  denuo 
rnundus  gcnerabitur  aut  omnino  inteiibic 
polito  fine  vicilTuudinis  ,  nam  tunc  cubus 
cabi6.perfc6liifimi  numcri  ac  primi  ab  vni-» 
tate  mundum<me  hunc  icfacntis  abfolucui 
cric. 


72. 


716 


108 


Tertius  autem  ordo  quo  mundi  anima 
conftat  cx  omnibus  nametis  confonantibus 
perficitOi  pcr  6.  fa^a  pnorum  multiplica- 
tioue  in  hoc  muudi  anima  harmonicc  con- 
fiftit^iam  &  tonus  &  diatetlaron  &c  diapen* 
tc  c!<  diapafon  quatergenainatum  inuenicur 
fu-.iJamenco  ,  Aiithmccicc  confiftencc  in 
proporcionalicate  continua  vndequaque  au- 
rcm  denurius  perficitur  vocum  ,  vnde  inter* 
DaHanoucm.  Porr6  aggregacum  ipfum  cric 
7 1 6.  anima  eadcm  igttur  Harmonice  eft 
7i6.Geometiicc  576.Arichmcticc  84. 

Inuetlias  quatuor  quantitates  concinue  ll& 
proporcionalcs  quaium  prima  diidca  iti  fe- 
cundam  &  producf  um  in  ccrciam  &c  pro-' 
dudumin  quartaro  faciat  81.  &  ex  produ- 
cto  jnimr  in  fecunJam  fiat  6-  tunc  reguia 
ell  quia  tufcisquod  produclum  primae  in 
focundam  &  in  tertiam  &  in  quartam  eft 
sequale  qtsadrara  produ&i  fecundx  in  ter* 
tiam  igitur  produdum  fecundae  in  tertiatn 
eft  9.  quod  elt  Bi.  8 1.  &t  iam  produdum  fe- 
eoadaein  primam  eft  6."igicur  talium  quan* 
titacum  vidcltcec  cercias  Sc  primas  eft  pro- 
portio  velu;.i  9<ad  6-per  vigcfimam  oclauam 
regulam  quadragefimifecundi  capituli  &c 
quiafccundaeft  mcdio  modo  proportionalis 
igicur  fecutida  eric  veluti  ^.54.  mulciplican- 
do  9.111  6.fir.  54.  &  quia  ex  fecunda  in  pri- 
niam  fic  6.accipias  igttur  piimam  6  co.  ^ 
fecondaerk  co.  54.  multiplica  inuicem 
fiunt  ce.  yt.i  944  Sc  hoc  eft  a:quale  6.igicut 
diuide  6.per  ^•.i944,exeunt  ik  hic  cft 
valor  cenfus  6^  ideo  la  co.  valct  ty-ty^  ^ 
quia  pofui  6  co.  in  pofiiione  igicur  prima 
quancicas  eft  ljf^.  24.  &  quiaex  prima  in 
fecundam  fic.6.  igitur  diuifo  6.  pcr  9». 
i4.exic  ^lsz.  54-  &  tertia  eric  diuifo.  o.per  . 
y.y..  54.^^-  in-f^  ita  inuenies  c^uar- 
tum. 

Inuenias  quatuor  num.eros  costinuepro-  1  Xj 
portionales  quorum  primus  in  fecundum 
dudns  deiude  produ&um  in  tertium  6c  ite- 
rum  produ£tum  in  quartum  faciat  64.  & 
primuscum  q  uarto  faciat  iunc^tys  9.  tuicis 
*  P    4  ex 
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ex  prarcedente  rcgula  quod  tale  produdfcum 
sequatur  qiiadrato  produclii  fecundce  in  ter- 
tiam  vel  primae  in  quartam »  nam  haec  funt 
aqualia  igitur  produclum  primae  in  quartam 
efti^.^.igiturdiuide  9.  aggregatum  priixue 
&  quartae  in  duas  partes  ex  qu  aru  mjjltipli- 
•catione  producatnr  8.  8c  hoc  fiet  per  Cente- 
fimam  regulam  quadragefimifecundi  capi- 
tuli  inuenta  autem  prima  8c  quarta  habebis 
lecundam  &c  tertiam  quantitatem  per  de- 
cimamfextam  regulam  5  i.capituli  licet  Fra- 
ter  Lucas  in  tali  quaeftione  magnum  labo- 
rem  exigat  quia  caruit  hac  decimafexta  re- 
gula  quinquagefimi  primi  capituli  quam 
nos  inuenimus  &coaci;us  eft  operariper  Al- 
gebra. 

14  Inuenias  numerum  qui  diuidi  poffit  in 
duas  partes  quarum  dirferentia  fit  7.  8c  qua- 
dftita  iuncla  partium  finc  169.  dico  fimilis 
jproponitur  in  reclangulis  a  FraCre  Luca  8c 
JU>luicur  maguo  negocio/ed  hoc  modo  fe£* 
uit  quasftio  etiam  rectangulis  pone  igitur 
quod  vna  pars  fit  1  ccx,  alia  erit  1  co.  6.  7. 
quadrafeorfumfiuiit  r  ee.&i  ce.p.i4co.p. 
49.jequalia  i^.igitun  ce.p.14  co.j3.49.ar- 
■quantur  K>9.&  ideo  1  ce.p.  i4.co.a:quantur 
1  20.  quare  1  ce.p.7  co.a;quabicur  60.  quare 
res  yalet  t$l.jz~-  m.§  -f  id  eft  5.  &  ha?c  eft 
minor  pars  &maiorigitur  erit  12.  quia  eft 
7.p.& non  meniic  harcquxftio  poni  in  hac 
fibro  nifi  quia  Frater  Lucasfacic  eam  in  Fi-» 
gura  confufam. 

15  Fac  ex  io.  quatuor  quantitates  concinuc 
proportionales  ita  quod  aggregatum  prima; 
8c  fecundar  in  aggregatum  tertiae  &c  quarta; 
multipjicatum  faciat  i6.tufcis  pro  regula 
quod  prcdudu  aggregati  primx  &  fecundae 
in  aggregatum  certia:  8c  quartae  eft  ajquale 
quadrato  aggregati  fecunda:  8c  tercias  igicur 
quadratum  aggregati  fecundas  8c  tertia:  eft 
1  6-igitur  tale  aggregacum  eft  4-igicur  cum 
omnes  iundtac  fint  10.  erit  aggtcgatum  pri- 
ma?  &  quarta?  6,quare  perdecimamcerciam 
regulam  5 1 .  capiculi  erit  fecunda  quanticas 
i*f  tertia  iy  igitur  ^prima  erit  -7  8c  quar- 
ta  erit  5--. 

6  Quidam  mifcuic  vnc.'i.  medicinaj  calidae 
in  tertio gradu  &  mcdicinam  vnc.^.calidam 
in  primo  gradu  &c  medicinam  vnc.4.  fngi- 
dam  in  fccundo  gradu  8c  medicinam  vnc.5. 
Calidam  in  fecundogradu  5c  vnc.i.medicinae 
temperatar,  Sc  medicinse  frigidae  in  quarto 
gradu  vnc.  1.  &c  medicinse  frigidae  in  primo 
'vnc.  1  3.  &  fermentata;  funt  &  ita  quod  eft 
facta  vna  complexio  exeis  quseritur  in  quo 
gradu  caliditatis  vel  frigiditatis  erit  hxc 
Medicina. 


Auerrois  alia  Alchindi  Medici  qui  fecit  de 
proportionibus  inter  6.  quantitates  vt  in 
capittilo  quadragefimofexco  di&umeftpofitis 
aucem  principiis  cunc  folutio  pertinet  ad 
Arithmeticum. 

Secundum  pofitionem  igitur  A  lchindi 
quia  ipfa  ponic  quod  primus  gradus  ficdu- 
plus  temperamento,  &c  fecundus  primo,  & 
tertius  fecundoJ&  quartus  tertio  ellet  quar- 
tusgradusiex  decupius  medScfnaj temperata 
deindeadmifcet  in  temperamentodimidium 
frigidi  3  &  dirnidium  calidi  3  &  in  primo 
gradu  caliditatis  dimidium  frigidi  Sc  duodi- 
midia  calidi  3  ideft  vt  facilius  intelligas  m 
primo  temperamento  eft  gradus  vnus  cali- 
ditatis  &  alius  frigiditatis.  In  primo  gradu 
eft  vnus  frigidicatis  &  duo  calidicatis.  In  fe- 
cundo  gradu  eft  vnus  frigidicacis  &c  4.  cali- 
dicatis.  In  cercio  gradu  eft  vnu^s  frigiditatis  - 
&c  S.caliditatis.  Et  in  quarto  eft  vnus  frigi- 
ditatisdc  16.  caliditatis  vt  vides&  hscpo- 
fitio  vlcra  id  quod  eft  falfa  eft  etiam  con- 


Timperata 
Calida  in  primo 
Calida  in  fecundo 
Calida  in  tercio 
Calida  in  quarto 


Frigid.  Calidit. 


1 
x 
4 

16 


Vnc.  1 

VnC.  3 

Vnc.  5 

Vnc.  2 

Vnc.  & 

Vne,  4 

Vnc.  1 

Vuc.  1} 


Calid.  tertio 
Calid.  primo 
Calid.  fecunda. 
Calid.  quarto 
Temperata 
frigid.  fecund^ 
frigid,  quarto 
frigid.  primo 


Scias  quod  quaftio  hcz  Phyfica  eft  &  prin- 
cipium  eius  ad  Medicum  pertinet  8c  in  hoc 
difcordant ,  alia  enfci  eft  opinio  Gakni  alia 


fufa  in  additione  fimpliciam  quia  prouenjt 
error  necelTario  in  hoc  tamen  modo  oportec 
vt  multiplices  ponderaper  vircutes ,  nam  1U 
cet  non  confcquatur  virtus  pondus  medici- 
naaeft  tamen  pondus  proximius  ad  decla»- 
randum  virtutemquam  magnitudo  &etiain 
Ci  fcias  veram  virtutem  applica  eam  diftin- 
guendo  pondus  veluti  fi  vncia  Sandalorum 
aequiualct  ^uabus  vnciis  n\cllis  dato  quod 
mel  fic  afqcfe  calidum  vc  fandali  frigidi.  Re-' 
digespondera  ad  vircucem  8c  ica  loco  vnius 
vnciae  mellis  Sc  vnius  vnciaj  fandali  fcribes 
mellis  vnciara  mediam  fandalorum  vnciam 
vnam  quancum  virtutesfunt  inhacpropot- 
tione  deinde  collige  multiplicando  vt  vides 
virtutes  per  quantitatem  &  inuenies  quod 
totum  compofitum  habebit  calidicatis  8^. 
frigiditatis  71.  fed  hsc  proportio  cft  pro- 
prior  primogradui  igi- 
tur  tocum  eric  in  inicio    Calid.  Frigidic. 
primi  gradus  fecundum         8      -  1 
AJchindum.  6  $ 

Opkiio  autem  Galeni       *o  '  5 
8c  Auerrois  funt  quod       3l  i 
Medicinae   diftant   per  x 
^quaiiainterualla  vide-  4 
licet  gradus  primus  a  1 
fecundo  tantum  fecun»  J3 
dus  a  tertio  &c  tertius  a  35 
quarto  Sc  vult  Galenus 
quod  Medicina  calida  inprimoreducit  ca- 
lidam  in  tertioad  fecundum  gradum,  &po- 
teft  quafi  demonftrari  fic  fuppofito  qiTod 
gradus  fint  x quales  in  diftancia  3  cum  igi- 
turvnciavna  piperis  fir  calida  in  certioigi- 
tur  fi  illa  caliditas  diuideretttr  cotum  cali- 
dum  in  medio  fecundi  gradus ,  8c  fimiiicer 
(i  caliditas  primi  gradus  exiftentis  in  yncia 
fquinanti  diffunderetur  ad  duas  vncias  iUa: 
du»  ynci«  eftenc  tantum  cayds  in  medio 

ptimi 
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m  t  igitut  iun&is  illis  mruicinis 
limul  nct  totum  calidum  in  fecundo  quia 
±  &  1 .  7  faciunt  1.  fi  fimul  iungantun con- 
tu  hoc  diat  Aucrrois  igitur  mcdicma  fingl- 
tur  rnedicina  frigida  in  primo  gradu  mixta 
olida  intcnio  rcducet  ad  iecundum  gra- 
dum  vd  ad  minus  puta  ad  primum  fi  rc- 
j  J  fccundum  igttur  tantum  rcmittetur 
jncJicnu  caliJa  in  tertio  amediciiu  calida 
tmmo  ficut  a  rrigida  in  primo  &  Uoc  eft 
jgJJnocnicns  maximum  fi  vcr5  tcclucct  ad 
ptimum  gttdum  igicur  mcdicina  calida  in 
icrtio  Sc  frigidain  fecundo  component  tem- 
ncutam  fecundum  GaJcnum  autcm  quih- 
bct  etadus  habcc  tres  manlioncs  initium 
medium  finen»  erunt  igicur  duodecim  man- 
fioncs  cum  igitut  volucris  fcire  in  via  Ga- 
lcni  tcmpcramcntum  non  multiplica  gradus 
ii)  quuntitatcs  vt  prius,  fed  fcquendo  prin- 
cipia  Galeni  &  non  fundamcnta  conciliato- 
cii  Bc  tacitO  multiplicavnumquodquepon- 
doi  infuum  gradum  vt  vides  fc.ponesfe- 
oifum  calida  a  frtgidis ,  tcmpcrata  autem 
i.nlli  iila  nili  pondus  earum.  Dcinde  iun- 
higiduatis  feorfum 


Calida  in  Tertio  Vnc. 
Figura  in  Primo    Vnc.  1 


2- 
i 


Cahda  in  Tertio  VncJ 

Calida  111  Primo    Vnc.  3  3 

Calida  in  Secundo  Vnc  5  10 

Calida  in  Quarto  Vnc.  *  8 

Ttmftrtl*         Vnc  1  l^Calidu 

FrigiJa  in  Secundo  Vnc.  4  8 

ingidain  Quarto  Vnc  1  4 
I  ngida  in  Pnmo  Vnc.  1 3    *  3 


3» 


M 
*4 


&  lubtrahc  vium  ab  altcro  6V:  rcfiduum 
J.uidc  pci  aggtcgatum  ponderis  omn.um 
medicuurumum  calidurum  quam  higtda- 
rum&temrx:iatarum&  gvadus  prouemens 
dtquodqtmis  diuidendo  Pcr  manf.ones, 
ciemplum  vidcs  catiditW  iundu  cft  14.fr*- 
e.dita*  eft  1 J  .dctrahc  vnum  ex  alto  remanct 
;             ,   ;..,J,  ...rMiqu«vJ  cft  ponJus 
o2S«  mcJ.ci.uTamexitr&ideo  enc 
1  rc  medidna  higida  in  prima  manftone 
vumi  eradus  6t  propinqua  tcmperamcnto 
5c  ci  hoc  lequitur  quod  fecundum  men- 
trm  Galcni  mcdicina  multum  compofiu 
uriflimc  excedit  fccundum  gradum  tempe- 
lamrnti  cV  ad  id  quod  dicit  Auerrois  igimr 
x  med.cina  frg.da  in  primo  gradu  fi  remit- 
tit  calidam  in  tcrtio  ad  iecundum  gvadum 
mediciaa  ftigida  in  fccundo  remittit  cali- 
d*iti  m  tcitio  ad  temperamentum  dico 
r  vaj(;t  fej  medici- 


uer.tu 


quod  ik* 

luft.gidain  ptimo  rcducit  calidam  tn  cer 
tio  id  primum  gradum  quod  patet  multi- 
plicando  vt  videf  m  Figttta  hent  gradus 
1  calid.tatis  diuidenJt  per  vnclas  duas  & 
in  bencfiet  mcJ.cina  calid»  in  primo  gra- 
du  m  vltimo  tamcn  teitix  manlionis  ve- 
tum  ftigida  in  fccundo  reducit  cal.dam  ia 
tcnio  -d  medium  primi  gradus  in  fecun- 
J 1  manfione  nec  hoc  eft  inconueniens, 
qju  multitudo  matcrix  tollic  intentionem 
dato  quod  cffct  nos  nolumus  nunc  tu- 


1 

Calida  in  Tertio  Vnc.  1  } 
;ura  in  Secuado  Vnc.  i  a_ 
2  x 


tari  Galenum  fed  modum  compuci  fecun- 
dum  tius  opinionem  oftcndere  &  di£tum 
Galem  vlcra  hoc  quod  eft  naturale  con- 
cordat  cum  experimento. 

Opinioautem  Auerrois  eft  quod  medecina 
fiigida  in  primo  remitit  calidam  in  quarto 
ad  tcrtium  &  calidum  in  tertio  ad  fecun- 
dum  &  calidam  in  fecundo  ad  primum  dc 
quod  tres  vnciae  medecinx  fcigidae  iu  p"- 
mo  cum  Vnc.  vna  calidae  in  tertio  com- 
ponunt  medicinam  temperatam  Sc  quod 
duplicata  portio  medecinx  calidx  in  tertio 
faceret  medecinam  vel  opus  medicins  ca- 
lidz  ia  quarto  &  elTec  venenum  &  quod 
medicina  calida  in  primo  remittit  calidam 
in  tettio  minus  quam  temperata  &  multo 
minus  quam  ftigida  &  ide6  non  remtttic 
cam  ad  fccundum  gradum  praecisc  fed  ad 
Tecundum  curn  dimidio  vcl  circa  &  quod 
cahda  in  fecunda  etiam  remitit  calidam  in 
tertio  parum  tamen  &  minus  quam  calida 
in  primo. 

Sed  hxx  pofirio  eft  eciam  repugnans  ve- 
ritati  nam  h  duplum  calidi  in  cercio  aequa- 
tut  in  operatione  calidae  m  quarto  igitur  vn- 
cia  vna  fuccari  aut  Maluae  aut  rei  calida 
in  prirao  gradu  ertt  venenum  patet  quia 
per  ipfum  duplum  tercij  zquacur  quarto 
duplum  fecundi  tercio  &  duplum  primi,  fe- 
cundo  igitur  oduplum  primi  xquatur  quar- 
to  fed  dragma  euforbij  eft  venenum  igitur 
etiam  vncia  fuccari  tantumdem  enim  con- 
tinet  caliditatts  vnum  quantum  aliud&eft 
CX  principiis  eius ,  fecundo  repugnat  ilbi  in 
diftis  nam  fi  Vnc.  tres  frigidi  aequiualenc 
vnck  vni  calidi  vbi  frigidum  iit  in  pnmo 
&  calidum  in  tectio  igitur  non  oporcebic 
dupiicare  calidum  in  tertio  vt  aequiualeat 
calido  in  quarto  fed  fufficiet  ponere  ex  ca- 
lido  in  tertio  Vnc.  1 .  -7  &  aequiualebic  Vnc, 
l.calidx  in  quarto,  prxterea  non  eft  ve- 
rum  vniuerfalicer  quod  gtadus  aequaliter 
diftcttt  nam  vt  in  expecimenco  apparet  lon- 
ge  pliis  aqua  fcruens  excedic  aquam  calen- 
tem  quam  calens  tepidam  ,  &  tepida  te- 
pentem  ,  &  tepens  coaequalem  •,  nam  Hcec 
modi  operandi  fmt  tantum  5 .  differcntiae  ta- 
men  non  funt  aequales  ficut  aetatcs  funt  tres 
tantum  non  tamen  aequaliter  extcnduntr-r 
vc  camen  modum  exponam  ,  dico  qucd 
fecundum  Auerroim  compurari  debenc  fri-  . 
gidx  calidis&  Hcetin  hocnon  fibimet  con- 
ftet  quinimo  recidac  in  opinionem  Alchin- 
di  quam  impugnac  volens  quod  -duplicata 
portio  terti)  gtadus  asquiuaieac  inttnfiutvni 
portioni  cx  quarto  gradu  ftando-tamen  iri 
eius  principiis  oppones  calida  fngidis  vt 
vides  &  pro  fingulis  pones  fuam  contra, 

£tionem 


1 
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ftionem  fciendo  quqd  medecina  frigida  in 
prirno  reducit  calidamin  tertio  ad  fecun- 
dum  gradum  in  fine  &  temperata  reducit 
ad  2  -7  &  calida  in  primo  reducit  eam  ad 
37  &  calida  in  fecundo  ad  2  —  8c  duplum 
calid«  in  prirao  reducit  calidam  in  tertio 
ad  2  -7-  &  ita  de  aliis ,  multiplica  igitur 
Vnc.  in  gradus  quod  fic  diuide  per  alias 
Vnc.  a  quibus  vis  facere  fubcradlionem  & 
exiens  fubtrahe  veluti  in  exemplo  vides  fe- 
quente  pone  igitur  in  diredro  particulas  fin- 
gulas  cum  ponderibus  &  duces  Vnc.  2.  me- 
dicina*  temperata:  in  temperamencum  fic  2. 
temperati  &  quia  vne.  1  ♦  temperata:  re- 
ducic  vnc.  caiidar  in  tertio  ad  27  igitur 
vnc.  2.  medecinae  temperata;  reducet  me- 
dicinam  calidam  in  tertio  ad  1.  -7  fient  igi- 
tur  vnc.  3.  calidae  in  1  -f  &  fimiliter  volo 
iungere  medicinam  calidam  in  primo  vnc. 
3.  frigidam  in  fecundo  vnc.  4.  multiplico 
3.  in  i.fic  3.  diuidoj  per  4.  exit  detra- 

Temperata  Vnc.  2  2 
Cal.  Tertio  Vnc.  1  7- 

t  lT 


3.  i-fCal. 


Vnc.  3.  Ca.  Primo  3 
Vnc.  4.  Frig.  Secundo^ 


Vnc.  1  Frig.  Quarto  4 
Vnc.5  Cal.  Secundo  5 


6.  i-fCal-. 

Vnc.  2.  Cal.Quarto  8 
Vnc.i  ^.Frig.Primo  13 


MTlFrig. 
Vnc.|3.Cal.  i~ 
Vnc.  7.  Frig.  1-7 


Vnc.  1  o.  Frig^; 


Vnc.15.Frig.77  5tt 
Vnc.  cT.Cal.  it  6 


77-  Vnc.  2  1 .  Cal.7~ 

Vnc.ii.Cal.£  5. 
Vnc.  i0.Erig.-j7  10 


7j  Vnc.  3  i.Frig.  7j 

no  7/  ex  2.qui  funt  gradus  medecina:  frigidas 
remanent  i-^&itacompoficum  eritvnc.  7. 
medecinsfrigida:  in  1  ^gradus  ideft  in  initio 
fecundi  gradus  babebis  igitur  tandem  vnc.3. 
calidx  in  1—  itemvnc.7,  frig.  In  17-item 
vnc.  6".  Cal.  in .  1  ~  icem  vnc.  15.  frig.  in 


7j  iterum  igitur  Complicabis  vt  videsvnc. 
3.  Cal.  In  1  ~  &  vnc.  7.  Frig.  in  i^-tk  con- 
furget  medicina  vnc.  10.  Frig.  £  &c  fimi- 
liter  complicabis  vnc.  15.  Frig.  77  &c  Vnc 
6.  Cal.  1-7  tk  fiunt  vnc.  11.  Cal.  tfrWts 
igitur  reduxifii  8.  medicinas  ad  4.  &  4.  ad 
duas  vltimo  reduces  ad  vnam  vc  vides  iti 
vltima  operatipne  multiplicando  21.  in 
fit  j.  &  77;  fed-  fiactiones  has  tam 
fubtiles  dimittere  bonum  eft  diuido  5.  per 
■10.  exit  7-detraho  -7  ex  77  &C  eft  frigiditas 
10.  vnciarum  &  tandem  remariebunt  vnc. 
3 1 .  frigidse  in  75  primi  gradus ,  hoc  eft  di- 
cere  in  prima  manfione  primi  .gradusnara 
~  eft  7-fere  quare  erit  iri  prima  manhone. 

Et  licet  aliquis  diceret  quod  Medici 
circa  medieinarum  dofim  ita  fubftiles  fmt 
Sophiftae  vt  dicit  Auenzoar,  dico  intelligit 
in  cafibus  particularibus  non  in  graduano- 
ne  compofitorum. 

Et  fi  dicas  Auerrois  non  deducitfe  ad  hanc 
fubilitatem  im6  paruipendit  operaticncm 
numerorum  in  rebus  naturalibus  dico  quod 
non  ponit  numerum  quia  nefciuit ,  multa , 
enim  in  generalibus  dixit  qua;  nunquam 
poftmodum  fciuic  explicare  &  deducere  ad 
efrecrum  fieuc  animas  vnitatem,  motum  ce- 
leftem  fine  eccentricis  &  epiciclis,  cVhanc 
eompofitionem »  ad  id  de  numeris  dico 
quod  non  paruipendit  conputationem  ,  ad 
quid  enim  eflet  vtilis  compofitio  fi  non  pof- 
femusfcire  tandem  gradum  medecinae  com- 
pofitae  nam  medecina  eft  propter  particuJa- 
ria  &  non  vniuerfalia  bene  autem  parui- 
pendit  fumentem  principia  corapofitio* 
nis  ex  numeris  &  in  hoc  bene  dicit  patet 
igitur  quod  hxc  medicina  fecundum  Ai- 
chindum  eric  calida  in  |f  fecundum  Ga- 
lenum  autem  erit  frigida  in  ~  &  fecundum 
Auerrcuem  eric  frigida  in  77. 

Fuit  trigcinus  cuius  bafis  fuit  8.  p.ca- 
theto  6c-pars  bafis  maior  ex  vna  patre  tii-!l 
pla  patri  minori  Sc  quadratum  lateris  refpi- 
cientis  partem  minorem  &  cathetum  cum 
ipfo  latera  iundum  fuit  182.  quarramut 
reliqua  ex  illo  trigono. 

Debes  primo  fcire  quod  haec  quseflio  It* 
«et  videatur  Geometrica  adnumeratur  ta« 
men  inter  Arithmeticas  tym  quia  po- 
teft  fieri  perfecle  in  numeris  tum  quia 
foluitur  per  la  co.  fimpliciter  fine  alia  pro- 
du<5tione  lienarum  3  fcias  fecundo  quo  hax 
quasftio  poteft  folui  per  regrefium  dicenck» 
fi  latus  tiigoni  cum  fuo  quadratoeft  aqtia* 
lei82.igicur  i.ce.p.  1.  co.  arquatur  1 82. 
igitur  res  eft  1  82  -7  m.  -—  igitur  qua- 
dratum  eius  eft  1 82  ~  m.  fy.  182  7  df. 
inde  pones  bafim  id  eft  partem  illam  qua; 
eft-7  alterius  partis  quare-f-  totius  eft  1.  co. 
p.  2.nam  pofita  bafi  4.  co.  p.  8.  erit  eius 
quarta  pars  1 .  co.  p.  2.  Et  qui  cathetus  eft. 
S.  m.  bafi  erit  cathetus  4.  co.  mukiplica  iu 
fe  vtramque  partem  fient  1 6.  ce.  &  i  ce.£, 
4.  co.  p.  4,  qu*  iuncta  fimul  faciunt  17.ce. 
p,  4.  co.  p.4.  Ec  hoc  debet  sequari  182. 7 
m.  ^e.  182.— Et  ideo  folutio  eft  clan 
fed  dicitur  per  regreflum.  Volo  modo  fol- 
uere  eam  directe  per  tertium  genus  po- 
fitionis  a  me  inuencum  Sc  dicicur  propfitio 
per  p*  &  in  prejportionata,,. 

*  Qula 
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Ouu  iguurAds  quod  pau  bafts  cit  — re- 
hq >ir  paitn  &:  cft  7  totuis  3c  toca  bafts  elt 
u  qmni  c«lictu»  tgiturpairs  b&fis  e(t~ 
itiliui  wthcii  quoic  habcas  pro  tegu- 
U  notabtU  muluplici  dcnominatotcm  7  in 
lc  ic  ei  addc  1  •  dcindc  muluphca  cundcm 
ilawwnlnifrii —  ii)  noroetum  qui  elt  p.  & 
h*>c  qood  ptouciut  diuide  per  nunicrum 
ma^t  inuatum  &  tiiKxl  exit  minuc  ex  1  co. 
icaodc  iiunc  ptournium  quem  minuiftimul- 
cipUra  10  dcnoruinatoicm  &  prouciuum 

l  C0k   -7  co.  p.  2 


16 


1  co-  rh  tt  77 


1  co. 


1  cc.  m.  —  co.  p*  J77 
T  *°  -  P*  « 


r,  cc  p.  77  co.  p.-p 
adde  p&ni  ie  1  co.  vt  pote  ad  7  co.  &  hi- 


4.  in  1.  fit  8.  dkude  8. 
hoc  otinue  ex  !  co.  h:  t 

iubcb.t  igttui  quod  ca- 
1  '  flr  oirs  litfris  minor 


t:m 


lebut  qi 


nles  i.ce.  m.7-;ca*.rncV7; 
6.  — »r*  UUIUC  liinul  ncnt  i  —  cc. 
habcs  cc.  cV  numerum  fine 
ilknJo  ei  radiccm  habcbis  1 
-  te.  p.  1. -'-  £  V.17  ce.  p.  j.  -Tirarqu.i- 
ua  1      tMMC  ii&nsf,rcndo  icqmtur  qu^ A 
18&.  m.  i  -a  cc  m.  j.-r&cit  Jicete  178. 
£  m.  1  '-ct  *quabuntui  tu.  Y.  1  77;  cc 
(    1     q&idra  igttut  vttanquc  partcm  Sc 
rubcbis  ci  tna  pane  ce.  cc.  &  cc.  Sc  nu* 
inctum  «flualu  ce.  3c  niimero  a*qua  p&ries 
&  tcdcc  ad  1  cc  cr.  b&ixbis  tanJem  rrm 
valctc  n  ~  5c  <itu&  cathetus  cfl  1  co.  m. 
j  aufrrt*  ',  c*  11  ~-  rcmanebit  cathctus 
pi  i m  -7  oathcti  p.  1. 

(ji.it  latusrrit  Jt  teliqua  pars 
;uulatus  i7.femperigitur 
lotuilli  i  co.m.numero  ,  memi- 
nerit aufcrrc  numerum  vt  hic pofuifti  cathe- 
tum  1  co.  m.  V  podquam  inucnilH  valorcn. 
Jc  hc<\  &  cft  i  i  —  auirr  ^rclinquetur  va- 
*lotc&;hcti. 

-  Inueoias  Juos  nameros  quorum  qtiadra- 
tum  piimi  dtuilum  pcr  fecundum  tk  qua- 
«i:a:um  fecundi  dluilum  per  primum  Sc  pro- 
Drnleatia  iundb  faciant  duplum  maioris  nu- 
mert,  fcias  quod  intclhgiiut  numcros  tlios 
iitjirqualrs  ellc  aliter  ptoblema  ellct  vanum 
nam  omncs  numctt  XtJQales  hoc  faciunt  po- 
nr  igitur  vt  vitcs  iquaiitaicm  vnam  par- 
tcin  1  aliam  1  y.  t.  c©.  quadra  partcs  Sc 
fiani  vt  vidcs,  diiaide  quaJratum  primi 
pct  numetum,fecundijm  nt  vt  vidcs,diuiJc 
quadiatum  fccuuJi  pct  nuuierum  primum 


1 1 

Ka/i 
ab 


fiMcti  dc  fit  vt  vidcs  hoc  xquatur  duplo  ma- 
ioris  quantitatis  quodeft  2  co.p.i.quare  re-» 
duc.  ad  integra  multiplicando  pcr  1  co. 
i.partes  habebis  cu.p.  3.  ce.  p.  j.co.  p.  1* 

exit  vt  vides  iunge  per  modum 

1  c«.  plu.J.  tc.  flu.  3.  co.plu.i. 


1  tch,  plu.  k 

I 

I.  p.  I  co. 

I 

i.p.i.co.p. 

1  ce. 

I  p.l  CO.p. 

I    .  • 

,a-  X 

1 

1  co.p. 

i.cu.  p.  3. 

ce.p.3«co.p.2 

1  co.  p.  I. 

2  CO.  6.  2. 

1  co.  p.  I. 


2  ce.  p.  4  co.  p.  2. 

atqualia  z.  ce.p.  4.  co  p.  2.  quare  dctrahe 
2  cc.  p-  4-co.  p.  2.cx  i.cu.  p.  3.  ce.p.j.co. 
p.  2.relinquentur  1.  cu.  p.  1  ce.  xqualia  1 
co.  Gchjfa  per  1  co.  habebis.  1  ce.  p.  1  co* 
arqualia  1.  igicut  res  valet  per  capitulum 
i^i.  i  7-  m.  7-  &  quia  pofuimus  maiotem 
quantitatem  1  co.  p.  1.  6c  minorem  1.  cric 

:  cui  maior  quantitas  aJdito  1.  ad  1  co. 
hot  vidcltcct  #.  1  7  p-  7-  &  tninor  1.  qua- 
tiia  vtranque  partem  Bunt  1  7-p.  ^i.  17- 
0(  alia  i.diuide  1 -7  p.  ^i.  1 -7 per  1.  exit  1 

-fp-  Ri.  1  t  diuidc,  i.per-fp.  *l.  i  7-exit 
k  .  1  j  ni.  7  iungea^.  17-  p.  1  -f&  1 
-j  ifi.  7-  riunt  ^i.  5.  p.  1.  6V  hoc 
elt  duplum  maioris  quod   eft  yi.  1  — 

£  t 

P-  ~ 

Circahoc  nota  quod  polTes  ponere  ma- 
ioretn  1 .  Sc  minorem  iu.  1  7-  m.  -j-  &  fequi- 
tur  idem  effedtus,  nam  ex  diuifione  proue- 
nit  a.  quod  clt  Uuplum  1.  maioiis  nu« 
nieri. 

lnuenias  qtiatuor  numeros  quorum  dtio  t 
primi  iuncli  tantum  facianc  quantum  duo 
vltimi  &  multiplicatio  primi  in  fecun- 
ditm  fit  fub  quadrupla  multipHcationi  certij 
in  quartum  cape  primum  pro  libito  jSc  fic 
J.  hunc  fcmper  nuiltiplica  per  1,  p.  duc. 
igitur  5.  in  5.  fit  25.  duc  etiam  5.  ixi  qua- 
dratum  dcnominatoris  proportionis  quod  cii 
16.  nam  quadratum  4.  efl:  16". 
igitut  dicemus  quod  tcttius  t  25 
numctus  eit  2,  J- &  quartus  80.  100  80 
iungc  ambos  fiunt  105.  dctra- 
he  5.CX  J05.  remanec  1 00.  &c  ita  5.  &c  1  cc* 
faciuni:  105. &  25.  <Sc  80.  faciunc  icj.  &c 
produijtum  So-  in  25.  quod  eft  iooc.  eft 
qtmdruplum  ad  jco.  produdum  de  5. 
in  100. 

Et  hxc  quarftio  dicitur  Vallas  a^uantum 
Georgius  Valla  proponit  eam  &:  tenec  in 
Figuris  &  Feneftris  quod  ft  habeas  fene* 
ftram  cuius  Ynum  latus  fic  2.  aliud  fic  ic* 
Sc  velis  facere  aliam  que  ftt  dupla  huic  cu- 
ius  latcra  etiam  iundta  facianc  12.  facies 
hoc  pcr  pofttionem  ,  nam  duplum  de  40. 
eft  Se.  igitur  diuidemus  22.  in  duas 
paites  ex  quarum  multiplicadone  in* 

uicem 
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uicem  producatJt  80,  perAlgebra. 
120  Item  fit  dicat  diuide  20.  in  duas  par- 
tes  atque  in  alias  duas  ita  quod  produ&um 
primarum  fit  fubtriplum  produdto  reliqua- 
rum  duarum  ponemus  primam  quantita- 
cem  u  co.  igitur  fecunda  erit  20.  m.  1  c  o. 
deinde  per  regulam  pra?cedentem  duc  r  .co. 
in  4-quod  eit  r.Jr.  denominatore  proportio- 
nis  fit  4.  co.  duc  etiam  1.  eo.  in  9.  &  eft 

18   T        6  T 
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quadratum  dedominatoris  triplae  fit  9.  co. 
igitur  eum  tertia  Sc  quarta  faciant  20.  erit 
13.  co.  asqualia  20.  &  res  valebit  1  ^  eiunt 
igitut  vt  vides. 

Quod  fi\  dicat  inuenias  quatuor  nume- 
ros  quorum  duo  primi  iun&i  fint  tantum 
121  qitantum  duo  vltimi  Sc  primus  fit  y..  fe- 
cundi  aut  tertij  aut  quarti  auc  fit  cubus  aut 
cenfus  &  produclttm  primi  in  feaindum  fit 
fubtriplum  aut  fub  quadruplum  producto 
tertij  in  quartum  ponamus  quod  dicam 
quocl  primus  fit  y..  cubica  quarci  Sc  quod 
produdlum  primi  in  fecundum  fic  fubtri- 
plum  produ&o  tertij  in  quartum  ita  facies 
pone  primum  1  co.  igitur  tertius  erit  4  co. 
&  quartus  erit  9  co.  &  quia  quartus  eft 
cubus  primi  igitur  9  co.  aequancur  r.  cu- 
jgicur  9.  £equantut  1  ce. fchifando per  i.co. 
igitur  fi  cenfus  eft  9.  erit  la  cq.  3.  erit  igitur 
prima  quantitas ,  fecunda  36.  tertia  12. 
quarta  27.  &  ita  prirna  eftiji.  cu.  quartae, 
&  prima  Sc  fecunda  faciunt  39.  ficut  Sc 
tertia  Sc  quarta  Sc  produ&um  tertise  in 
quartameft  324-  quod  eft  triplum  produ&o 
primae  in  feeundam  quodeft  108.  &  harc 
regula  tenet  in  non  mykiplicibvjs  &  in 
omnibii3. 

1.  cu.  p.  1  2.  aequatur  3.  co.  JS.  4.  ce  igitur 
fequitur  eo  quod  produtlum  partium  eft 
121  idem  &  aggregatum  etiam  idem  quod  par- 
tes  funt  eciam  idem  igicur  cubus  aiquiualec 
4.  ce  Sc  1 2.  aequiualenc  3.  co  igitur  reseft  4. 
&c  ce.  1 6.  Sc  cubus  64.  Sc  aggregatum  76. 
quod  fi  dicat  etiam  1 .  cu.  p.  1 2.  sequiualet 
3.  «e.  p.  4.  co.  adhuc parces  exunt  axjuaies 
necefiario  nam  produ&um  eft  12.  cu.  in 
vtroque  &  iam  erant  aggregata  ipia  aequa- 
lia  igitur  cubus  «quatur  $.ce.ik  12.  aequa- 
tur  3.C0-  igitur  res  eft  3.  8c  ce.  9.  &cu- 
bus  27.  &  aggregatum.  39. 

Duo  habebant  pecunias  dixit  primus  fe- 
cundo  fi  dederis  talemtuorum  partem  qualis 
J23  5.  eft  meornm  habebo  7.plufquam  tudixit 
fecundusprimo  fi  dederis  mihitalem  tuorum 
partem  qualir  1  6 .eft  meoru  habebo  7.  pluf- 
quam  tu^unge  fempereas  partes  quas  habe- 
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bunt  plus  &  funt  y.tk  ig.fc  ^c^.diuide  fit  1 8. 
deinde  mukiplica  partes  quas  petunt  inuicem 
&funt5-&  K>.fiunt;8o.diijide  i8.induaspar- 
tes  ex  quarum  multiplicatione  proueniat  80 
per  Algebra  autper  regulam  cencefimam  qua- 
dragefimi  fecitndi  capituli  &  erunt  io-  & 

8.  iunge  io.  cum  5.  fit  15.  &  tantum  habuit 
primus  iunge  16.  &  fic  24,  &  tantum  habuit . 
fecundus. 

Dixit  primus  fecundo  &  tertio  fi  dederi- 124 
tis  y  veftrorum  p.  «J.habebo  z^.dixit  fecun- 
dus  reliquis  fi  dederitis—  veftrorum  habebo 
tripluui  refiduip.  io.dixit  tertinsfecundo  & 
primofi  dederitts  28.  ex  veitris  habebo  du- 
plum  refidui  m.S.dico  foluuntur  haec  pei  Al- 
gebra  fimilem  proponit  Frater  Lucas  qus- 
ftione  vigefima  quinta  difputationis  nona; 
tradlatus  ncnij  talis  foluitur  etiam  perquin- 
quagefimum  primum  capitulurn»  in  princi- 
pio.  Soluere  igitur  fic,  fi  primus  recipiendo 
6'8c~  reliquorum  haberet  25.  igitur  reci- 
piendo  -j-tantum  non  haberet  nifi  19.  pone 
igitur  quod  fecundus  habeati.  co.  &  tcitius 
1 .  quam  igitur  primus  habebat  19.  m.  ~ 
co.  m.  7-  quam  ,  &  quia  tertius  dixit  fecun- 
do  Sc  primo  fi  dederitis  2  8.  habebo  duplum 
refidui  m.  8.  igitur  tertius  tuuc  habebit  u 
quam  p.  28.  &  quia  defunt  S.igitur  fi  habe- 
beret  i.quamp.  3^.  haberet  duplum  refidui 
igitur  illorum  refiduum  eft  —  quara  p.18,  Sc 
quia  primus  habebat  19.  m.-^  co.  m.  ~ 
quam  &  fecundus  habebat  1  co.  Sc  detra- 
xifti  ab  eis  28.  igitur  refiduum  fecundt  Sc 
primieft  co.m.^.m.  ^quam&  hoc  a:qua- 
tur-f  quam^.  18.  igitur  detrahendo  fimile 
a  fimili  fiet  ~  co.  aequalia  27.  p.  3.  quam  re- 
duc  ad  inte*grum  erit  1  co.  aequalis  1.  quam 
p.  36.  quia  igitur  facundus  habuit  1  co.  Sc 
tertius  1 .  quam  faciemus  iterum  pofitioneru 
dando  tertio  1.  co.  Sc  fecundo  1.  co.  p.  3^.&: 
quia  primus  dicic  fi  dederitis  veftrorum 
p.  6.  habebo  2  5.igitur  petit  -^-co.p.  i^.nam 

9.  eft^de  3<>.  cuiadditis  6.  fit  15.  &tunc 
habebic  25.  igicur  prius  habuic  10.  m. « 
co.  igicuromnes  habenc  1  -f  co.  p.  4<».nam 
iungendo  2.  co.  p.  jtJ.cum  10.  m.^-co.  fit 
1  —  co.  p.  4c».  &  quia  fecundus  dixic  primo 
&  tertiofi  dederk-|-  veftrorum  habebo  tri- 
plum  refidui  p.i  o.  igitur  cum  primus  Sc  ter- 
tius  habeant-f  co.p,  10.  eo.  quod  fecundus 
habcbat  1  co.  p.  3  6.  igitur  dando  Sc  aufe- 
xendo  10.  habebit  fecundus  1  co.p.  28. & 
Jioc  eft  triplum  dey  co.  p.  8.  igitur  1  yco. 
p.  24.  aequatur  1  —  co.p.  28.  igitur^  co. 
squatur  4.  igitur  1  co.sequatur  40.  Sc  pri- 
mus  habuit  10.  m.  -^-  co.  igitur  habuit  10. 
debiti  Sc  nihil  crediti  &  fecundus  habuit  1. 
co.  p.  3<J.  igicur  habuit7^.&  tertitis  habuit' 
i.co.  igitur  habuit4o. 

Eft  vas  vinarium  habens  quatuor  cankt-  uj 
las  a  prima  canula  fupra  continetur -7  totius 
vini  a  fecunda  ad  primam  continetur  7  a 
tertia  canula  ad  fecundam  j-  a  quarta  cana- 
la  ad  tertiam  refiduum  eft ,  autem  vltima 
canula  tn  fundo  vafis  prima  canula  effan- 
dit  fuam  partcmin  horis  4.  fecunda  in  3. 
tertia  in  2.  quarta  in  1.  quod  poflibile  eft 
ex  canularum  diuersS  latitudine  qusritur 
aperiendoomnescamilas  inquanto  tempo- 
re  effundetur  vimjm, 
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it  conGdeute  qucd  fecun- 
;  prinum  #C  non  econtra 
xundam  &  primam  i}c  non 
adiuuat  primam  fecundam 
tulla  illarom  iuuatur  ponc 
itcm  quod  vas  contincac 
itii  ad  primam  eanulam 


Dcboini 
Jj  ca/iuU  ai 
&  trTtiaadm 
fcoftu  Sc  qt 
tc  trnum  £ 
ttpnji  ad  fi 
txmui  l#- 
rft  -  ifpns  pnma  canula  elfjndec  brcntas 
t  in  honi  4-  flc  i  prima  a  d  fecundam  con- 
Hojjrnt*  Urntx  e».  rjuia  -j-igitur  brcntx  6. 
rffdnJcntut  fo  liont  j.  Sc  limiiiccc  a  fecun- 
di  U  tetium  continctur  7  igitur  brentx  4. 
qux  eipofrtio  cmindcntur  in  horis  2.  &  a 
anula  adquarum  continencur  brcn- 


laua  ca 
txo.  qux  cHundc 
in  bua  ipttma  c 
tcttia  1.  qnaru6.i 
tx  &  not  volumui 
norc  cuacuibitur 
c«nda  pjncodcm 
ht*aviufjxcinda< 


riota  1 .  fac  igtrur 
cuat  i.ftcunda  1. 
nulfiunr  1 z.brcn- 
«.ig.tur  infho- 
1  part  fimiittcr  lc- 
in 

ia*  8  hor.  4 
ig«  6  h6r.  3 
uic  4  hdr  a 
ius  t>  hor.  t 
int  4- 
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q*itu  6.igitur  8  Jcnotvo-  17; 
lu.n«tunuim4  igttut  in  y 
h«i  roacoabtiut  ccnia  paii  9c  iam  quirta 
rrucuatut  fat  hou  t .  ctpofrtio  igttur  totum 

rlt  fontltu>iJcuaut1ummitaCC  habcnsttct 
'  camjjjf  >(  uium  pnnu  Pct  fc  impleref  fbn- 
fnrf  iii  hor.  1.  ircunJa  in  a.  tcrtia  in  >. 
fuiu  ruam  lubrt  trct  canulat  cffundentes 
j  quanmi  pnma  ciucuarctur  in  horis  a  fe- 
cviiwUtn  hot.t  j.i  tettu  inf  horx  apcrinn- 
rur  iptuf  omncs  canulx  tam  infondences 
quam  cff^ndcntct  quxritiir  in  quanto  tem- 
potc  implctur  vas  lic  fccito  vt  prius  vide  in 
hof »  1.  quid  infunderur  6e  inucnics  quod 
pnirucanttlaimpletet  toum  fecundi-7  tcr~ 
luitonge.  ;  >nt  .  fac  de 

rtrurulrutibm  prima  eantila  quia  in  Imris 
+  c t>jnd'trt  totim  iquam  igitur  in  hor. 
ctfundrt  i  tV  fecunda  7  &  ccrtia  1  f  iunge 
fiunt  1  ~i  fffurJrtur  ipitur  in  hora  vna 
frmt  i^  iVimflcbttur  17' 
t  ±  rtmancnt  cj  oc  tantum 
fmitc  in  hcu  iguui  in  ac  horis  lmplcbitur 
vai  &  vW  1  Tjidffet  maius  parrc  infufa 
nunqtum  implctetur  vasin  pcrpctuum  quia 
■Im  ettiiiuictctui  quam  inmnckrccur. 
Quidam  dcdit  libus  60.  mutuo  alteri  nd 
'  8.  tocaUri  cum  lucto  d.  4-  pio  libra  omni 
r.  n\c .  caicm  auteradic  prcnituit  eum  qui 
«Wtictat  etVncccflitat?  quadam  &c  repetiit 
pccunias  ib  illo  qui  mutuauit  dixit  iile  qui 
rcccpctat  nolo  reub  <Ure  cas  ftne  lucro  Cc 
concotdaii  iunt  vt  recompcnfarentur  ad  z« 
d,  pr o  bbra  omni  mcnfc  quxritur  quantum 
dcbct  rclf  ituwe  tu  lcis  quod  1.  d.  pro  raen- 
fe  in  8.  menfirus  funt  f.  1.  d.  4.  igitut  li- 
brx  ffo.  ficrfnt  6*.  dic  igitur  fi  64.  Bcrer 
t^c.  quid  firt  <o.  multiplica  60.  in  60.  nc 
|<Joo.  diuidc  pcr  64.  cxic  j6  -7  idcfl  librx 
<  .  I.  cV  tor  mro  dabit  mutuatoti ,  nam 
(a  itcrum  darct  lib.  5  <>\  f.     ad  1.  d.  pro 
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libra  omni  menfe  vfquc  ad  8.  'fiecenc  m 
didis  8.menlibus  lib.  6o^itritur  recompen- 
|  i\  [unc  lib.  60.  ad  1.  d.  pro.libra  hxc  eft 
Fratris  Lucx  &  fequens. 

Quidam  dcdic  hb.  60.  ad  xo.  pro  100.  j 
nibos  anhisacvoluic  vc  redderentur  in  tri- 
bus  annis  xqualiter  ita  quod  tantum  recipe- 
ret  primo  anno  qatncum  in  fecundo  &  ie- 
condo  quantum  in  tettio  &  quod  in  tertid 
cflct  complcce  fatisfafltus  ,  promerere  bb. 

primoanna  ad  io.pro  100.  fiutu  lib^ 
66.  atifcr  1.  co.  remanebunc  lib.  66.  m.  r» 
U  1  ■■romercre  profccundo  anno  ad  to.  pro 
ioft.4ib.  66.  m.  i.co.  fiunt  lib.  -ya-f  m-  i 
—  co.  aufcr  1  co.  fiunc  lib.7  T  2 
co!  prornererc  ccrcio  lib.  yi-jtn.  i  co.ad 
10.  pro  100.  flunc  lib.  79^  4;  m.  a  —  co. 
aurer  1  co.  &  remancnc  79  Ti  ^1-  3  co* 
&  hoc  xquacur  nihil  igicur  79  T'a  aquan- 
cur  j  co.  diuide  numerum  per  co. 
Cvlt  vaior  rei  14.  757  ficuntum  dabic  fingu- 
lo  anno. 

Quando  aureus  valcbat  mozenighos  alt-  2 
quot  tfc  triplum  valebat  ambroxinorum  ac 
j.  p.  &  columbinas  valebat  quadruplum  & 
a.  p.  tfcflic  ombiacor  mozenighos  7.  ambro- 
xinos  it?.  columbctas,  quarntur  quantum 
valuic  aureus  pone  quod  valeret  1  co.  moze- 
mghorum  igicur  valebac  3  co.p.3-  ambioxi- 
nocum  8e  4.  00.  p-  4.columbinarum  &  quta 
5  co.  p.  j .  tunt  7-  dc  4  co.  p.  4.  igitur  per  re- 
guiam  104.  capituli  quadragcfimi  fecundi 
cric  columbina  -J-  ambroxini ,  accipe  igitur 
'  ||  f£.  5e  eft  ia.  h  igitur  cambiator  de- 
/1  mozcnighos  2  .  ambroxinos  7.  columbi-1 
nas  1  f..cll  ac  fi dicercs cambiator  dedicmo- 
jBOlghos  i.  ambioxinos  1  9.  eo  quod  1 6 .co- 
lumbmx  xquiualenc  12.  ambroxinis  habuic 
jgitur  a  cambiatore  2.  mozenighos  &  19. 
ambroxinos&  hxc  xquiualenc  vni  aurco  ha* 
bemusigitur  petitionem  quafi  dixiifec  aureus 
valet  l.  co.  mezcnighorum  6c  j  co.p.j.am- 
broxinorum ,  vcni  ad  campforem  '&  habui 
2-  mozeniglios  tk  19.  arabroxinos  quxtitur 
valoi  anrei  difpone  igicur  vc  vides  3  co.  p* 
j.fub  19.  &  1  co.  fub  2.  ideftvaloremmo- 
netx  rcceptx  lub  numero  ciufdem  moneta 
Sc  multiplica  per  modum  addendi  fiaiSto* 


19 


j.ce.  p.  j.        x  ccv 

2  5  co.  p.  6. 


j.ce.  p.  j.  co. 


in  crucem  habebis       P*1'  f  &  h.  xqua- 

1     7* ~  3  cc.pl  U.  J.CO. 

bitur  vnitati  aurei  multiplica  igitur  omnia 
pcr  diuiforcm habcbis  j.ce.p.  j.eo.  xqualia 
x  j.  cp.  p.  6.  quare  1.  ce.  xquacur  7  —  co.  p. 
2.  igitur  per  capitulamres  valet  j  .7-  p-  r^. 
1 1  —  &  cantum  valuit  ex  mozenighis  &  ex 
ambroxinis  valuit  criplum  p.  J.  5ieft  14.  p. 

Ec  noca  in  hac  quxftione  duo  pnmum 
quod  fi  j.co.  p.  j.ndn  fuiflec  parsdc  4-co* 
[).  4.  vc  pote  quod  dixiflet  4.  co.  p.  $ . 
aut  4.  co.  p.  6.  ita  quod  non  fuiflec  pro- 
porcio  c».ad  co.  yeluti  numeii  ad  nnmerum 


1 8  z  Liber  Vnicus.  Cap.  L  X  V I. 


tunc  quseftio  tedditur  admodum  difficilis  fed 
fi  dixiflet  quod  valluit  tciplum  p.  6.  &  qua- 
druplum  p.  8.  adhuc  fuiflet  folubilis  quia  3. 
eft  talis  pars  de  4-qualis  eft  6\de  8. 
*  '  Secundo  nota  quod  fi  dixiflec  aureus  va- 
iet  (olidos  i  io.  &  valet  mozenighos  nefcio 
quot  &  triplum  p.o".  in  arnbroxinis  &  qua- 
druplum  p.8.in  columbinis  veniad  campfo- 
cern  &c  recepi  2.mozenighos  7.  ambroxinos 
16.  columbinas  &c  retinuit  folidum  1.  pro 
cambico,  quseritur  valor  etiam  aurei,  dico 
quod  foluitur  vt  praecedens  &c  eft  facilior 
licet  videatur  magis  confufa  &c  ita  in  tali- 
bus  femper  procedes  &c  hoc  eft  initiumten- 
candi  aliquem  fi  aliquid  intelligat 1  in  Ar- 
rithmetica  fi  vero  proponantur  valores  non 
proportionati  foluitur  alio  raodo  &c  pulcher- 
limo  ingenio  veluti  fi  quis  dicat  aureus  valet 
teftones  nefcio  quot  &c  carlinos  duplum  p. 
4.  &grofletos  quincuplum  p.  2.  tunc  veni 
ad  campforem  &c  dedit  mihi  pro  aureo  vno 
teftones  3 .  carlinos  4.  grofletos  8.  quarritur 
valor  aurei  foluitut  &c  inuenies  quod  valet 
ceftoneso'.  vel  carlinos  16:  vel  grofletos  32. 
iolue  modo  &  experiaris  ingenium  tuum  quia 
ex  hoc  libro  qui  rectc  fciuerit  operari  nihil 
defiderabit  fmftra  quantum  ad  practicam 
Arithmeticae  aut  Geometricae. 

Duo  mercatores  fecerunt  focietatem  pri- 
muspofuit  duc.  1200.  fecundus  800.  &  ac- 
ceperuntfactorem  cui  dabant  1  2.pro  1  oo.de 
lucro  in  capite  autem  trium  anoorum  lucra- 
ti  funt  duc.  60©.  quaeritur  quantum  debec 
habere  quilibet  illorum  fic  facies  de  lucro 
quod  eft  600.  duc.  aufer  1  2.  pro  centum  Sc 
funt  72.  &  dabis  fadtori  deinde  remanebunt 
ducati  528.  lucri  dic  igitur  fi  2000.  iumma 
capitalis  producit  528.  quid  producet  1200. 
primi  &c  producenc  $16 -j- ik  tantum  ha- 
bebit  primus  &c  fecundus  habebit  refiduum 
quod  eft  211-7-* 
j ^ ,     Duo  ineunt  focietatem  primus  pofuit  duc. 
300.  &C  debuit  habere  -^lucri  fecundus  po- 
fuit  700.  §C  perfonam  &  debuit  habere  \- 
lucri  primus  autem  vult  ponere  tantum  vt 
habeat  -7  lucci  &c  fecundas-7  qusricurquan- 
tum  debet  addere  fic  facito  quia  primus  po- 
fuit  300.  &  debuit  habere  -7  igitur  300.  eft 
-7  capitalis  igitur  capitale  totum  eft  1200. 
&  perfqna  aeftimaCur  duco  200.  qui  funt  re- 
fiduum  de  1000.  ad  1 2oQ.velfecundum  opi- 
nionem  meam  sftimatur  petfona-^-  totius 
focietatis  fecundum  igitur  communemopi- 
nionem  qua;  femper  exiftimac  perfonam 
200.  ducatos  fecundus  pofuit  in  primavice 
duc.  900.  &  debet  trahere  7-  igitur  oportec 
vt  totum  capitale  fit  2700.  nam  900.  func 
-f  de  2700.  fed  capitale  iam  fuit  1 2oo.igi- 
tur  fupr^ponendi  erunt  duc.  1500.  a  primo 
&  tunctrahet  primus-7&  fecundus  ~&haic 
eft  folutio  communis. 

Solutio  verd  noftra  eft  quod  licct  non  fic 
in  vfu  eft  tamen  male  in  telle&a  hsc  qua> 
ftio ,  &  dico  quod  fecundus  femper  de- 
debet  trahere  -§*  pro  perfona  &  quia  debec 
iiabere  7-  in  totum  detrahe  ex  -7  re- 
manet  -j  <k  tantumdbbec  habere  pro  duc. 
700.  igitur  fi  700.  func  ~  capitalis  erit 
cotum  capitale  duc.  4200.  Ik.  quia  pri- 
jtous  dfcbet  habere  -7  lueri  igfcuz  poni- 


tur  7-  capicalis  qui  funt  2400.  duc.  & 
iam  pofuerac  duc.  300-  fuperaddct,  duc 
2100.  &  tunc  trahir  ~  Iucri  &c  fecun- 
dus  -j  &c  hoc  intelligitur  vbi  non  fic  aliuJ 
pa&um.  1 

Duo  ponunc  in  focictatem  primusjj 
ponit  duc  400.  &  debec  trahere  —  lucri 
fecundus  ponit  300.  &  debechabereY 
poft  haee  fecundus  vtilt  cuntum  fuperad- 
dere  vt  trahet-j-  totius  lucri  fokiicur  hxc 
ex  quinquagefima  nona  quaeftionc  nain 
eo  quod  pnmus  trahit-j  lucri  igitur  h^- 
bet  dono  a  fecundo  vfum  refidui  diuidc 
igitur  700.  per  3.  exit  23  3.  -7  &  quia  fe- 
cundus  trahic  pro  -j-  eft  ac  fi  fecunduspo- 
fuiflet  2  3  3  -7  &c  primus  46^.  -7  fi  igicut 
detraxeris  233  7  ex  466 .  ~-  remanebunt 
233  -7  qui  debent  addi  a  fecundo  vel 
fupponi  &  trahet  -f-  primus  igitut  pg- 
nit  ducatos  400.  fecundus  533  -7  &  tra- 
hent  pro  dimidio  &  hoc  eft  quia  fecun- 
dus  dat  primo  vfum  duc.  66  -7  Frater  au< 
tem  Lucas  in  quajftione  59.  dicit  quod 
fecundus  debet  iupraponere  ducatos  420. 
Sc  ita  differentia  eft  ducatorum  1 8^.  7- 
quos  plus  fupraponendos  exiftimat  Fratet 
Lucas  quam  debeat  quseftio  tamen  vt  di- 
xi  eftpotius  iudicialis  quam  Arithmetica  & 
ideo  aflimiiatur  folutio  eius  fohuionibus  iuri« 
ftarum. 

Quidam  habsrbat  lib.  5.  argenti  cuiufdara  [ 
perfeclionis  &  lib.  6.  alterius  perfectionis 
Sc  lib.  7.etiam  alterius  perfe£tionis  &perfc 
cliones  ift«  erant  continue  proportionalcs 
fufione  fa6ta  mafla  fa6ta  eft  perfe&ionis  1 0. 
vnc.  pro  libra  quorum  perfecliones  argenti 
fuiijicrc  foluitur  plnribus  modis  per  cachaim 
&  per  algebra  fimplicem  &  per  regularnfcd 
leuiflime  per  algebra  ita  tamen  vt  obferue» 
quod  proportiofic  quafi  fimilis  ponderibus 
&  perfeCtione,  poneigitur  quod  priraa  per- 
fettio  fit  co.  fecunda  6.  co.  tertia  necelfario 
erit  7  y  co.  igitur  muhiplica  per  pondera 
perfedtiones  &c  iunge  habebis  1 1 1  ^-co.di- 
uide  per  fummam  ponderum  qu^  eft  1  8.  eric 
perfeclio  6  ~  co.  quare  cum  hoc  fic  a?c|ua!e 
10.  diuidemus  io.per  ^^-exibuut  177  Sc 
quia  pofuimusquod  lib.  j.haberent  perfe- 
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fttonem  5.  co.  &c  lib.  6.  de  6.  co.  &c  lib.  7 
de  7  -7C0.  mukiplicabimus  1  ^  per.  5.  6.j. 
-7  &  habebimus  perfectionem  5.  Jibrarura 
8-7;  &  librarum  6.  perfectio  erit  9.  ~  k  ii- 
braru/a  7.  perfeclio  eric  1 1  ~&c  ita  poffemuj 
eflecppneie  maiorem  perfettionemin  mino- 

re 
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it  pondcrcA;  minoitmii»  maiorc  &  lolucre 
tium  lub  iafinkk  «liis  proportlorubusquia 
quxltio  u '.  tnJctctruinata.  fc  •  ■ 

114    t^uiam  habuit  argen^um  perre&ionis 
vnc        iiecntam  pcrfcthonis  vno  5.  X 
«lermuru  uciKctiuiinvnc.6-  Sc  pondaa  ii- 
kniiiU  aaiKiitcontmiu  ptoportionc  dcinJe 
■nltuii  c»&  kaaclt  nufla  ponJcris  hb.i  o. 
pcilcchonis  vnc.  4.  pio  libia  qu.rruncur 
poaden  •rgena  h*c  quxrtio  ac  fi  Jiceres  di- 
u*Je  10.  in  j.partrs  coutinuc  proportiona- 
ln  itaquuJ  muJtipIicaca  pnma  pcr  i.fccun- 
dupcr  j.tcttia  pcr  (J.lumma  illarum  multi- 
plicauonum  fit  40.  &  funt  vnc.  argcnti  fini 
cxiftenta  in  lib.  ic.  JanJo  vnc.  ^.prolibra 
&  iJco  cil  ioluta  1»   feptoagefima  ocraua 
«juarlt.  vctumpotcft  foluietiam  aliomodo  fic. 

Ponc  quodprima  quantitasfit  i.fecunda 
1.  co.  tcctia  1.  ce.  &  quia  dicis  quod  prinu 
quamitas eft  pcifcclvonis  vnc.  i.fecunJa  j 
tttiia  6.  eft  at  u  diccrcs  qucd  primae  quanti- 
tmk  pejfccliocft  fccundx  77  tcrtiaeTVmui- 
Uphcaigitur  vnamquanqucpaitem  in  fuam 
pcihtt.oiicm  igttur  habcbis  jip>  77  co.p.— 
ce.  cV  h.  yquabitur  7  Je  1  p.  t  co.p.  1.  ce. 
q  ju  politum  clt  quoj  hbra  continet  vnc. 
a  11  nti  lint  quxlunc  f  Je  12.  vncvuius 
ur  6.  tV  co.  p.  £  ce.  arquancuc 
-Kp  7  co-  p-  t  cc.  3c  cli  y  totius  fumraae 
•l&unpt  e  quarc muitiplicando  omnia  per  1 2 . 
habebn  i."p.  j.co.  p.  6.  cc.  xqualu  4.  p.  4. 
d>,  p.  4  cc  isitut  Jctrahcndo  ticnt  2.  cc.p. 
ico.  ru.alla  1.  qurrc  5.  ce. p. co.  eric 
a  •  ics  valct  i^.  1  f  m.f  Sc 

qou  j*;;avitjin  quauutatum  cft  hb.  10  cV 
quauuutcs  funt  in  proportionc  1.  cVr  K;.  i. 
f  m.  ;  fi*  1  t;  rh.     Tjhoc  cft  Jicere  de  1. 
jfit.0O.p.  1.  cc  iungc  igitur  fimul  tienc  1 
per  modum  focicta- 
tjS  li  1  -   :i  fti.    -eilcnt  1  o.quiJcllcCcx  quid 
1  7  rh.  -  &!  quiJ  t  7i  m.  Ri.-^  muhiplica 
ha<  q.i .  pcr  10.  &  diutdc  per  1  p. 

».f  -  pto  icnicnuaerunt  hb.  argenti  per- 
hrthonts  i.«;.6.circa  quam  multiphcatio- 
nem  notaquod  Jcbcs  pto  facilitatc  diuidcre 
10.  pet  1  -7  p-  7;  6c  prouentum  multipjica. 
bis  pet  1 .  cx  pcr  fc.  1  7  rrt.  f  5c  pcr  1  ±  m.^. 
proucnientu  cnmt  quxfita  Sc  hic  mo* 
rft  m  »  rtvMis-ulx Jemcdiofi tcdccon- 

Monai^  •  Jtjm 

Doot  inucnia*  numcrosin  proportione.  z. 
lH  Sc  s.ea  nuiuuni  nohiplicstiooe  proucniat 
a,.  aggrcgati.  ln  talibus  quxftionibus  fol- 
UcnJuquu  oportct  vt  pcrucniat  «t.  aggre- 
•jt   m  .:  ■  1  >irer  vtaggregatum  fic  homi- 
ms  iu.  lit  'gttui  tggrcgaium  1  ce.  Jiuidc  in 
.  Mtcnm  pcoportio  fic  vc  j.  adi 
&  eront  7-  Cc  -7V  nius  ccnfus  &  hxc  inuicem 
multipUcata  Jcbcnt  proJuccre  1.  co.  quoj 
cft  tt.agj^cgati  multiplica  igitur— ce  in-f 
cc  fit  *  ce.  ce.  Cc  hoc  cft  atquale  1  co.  igicur 
6.  ce.ce-  cquamur  15  co.igitur  6.cu  acquan- 
tut  ij.i^itur  i.cu.  cft  4  -  Jgitur  cen.  elt 
cenfus  fc.cu.4.  -  &  cft  ju-cu.  17.^  huius 
^ipp  •-&T  fic  hoc  moJo  cuba  ^l-  cu.4.  T 
ht  4  T  cuba  V  quig  vis  JiuiJctc  per  5.  ha- 
ks  1 1  j.  li iguur  JiuiJcrcs 4  T  pcc  115.ru- 
bcrcspioucntumcuius  m.cu.  cflcntT  ^i.cu 
4  \  k-Jquia  vis-fcenfus  iJcoquaJia4T 
fat  i47TJiuide  l7.^pcclit.cxit7V5c^.cu.• 
T<m.  Jr. 


-\  ell-ke.  ?t.cu.4.T  fed  quia  nos  volumus 
-^*ocT*idco  duplicanda  erit&  criplicanJa  eu- 
ba  igitnt  2.  &  5.  fiunt  8.  &  multiplica 
in  nomccicorem  Je:,5&  habebis  quod  vna 
pats  fuitiji.cu.iv  &  hxceftRi-  quadrata 
ceufus  aggcegati  nam  cenfus  aggtegatieft 

Quidamdixitmultiplicauinumerumquen-  Ji 
dam  in  fe  deinde  in  produdum  &  quod  pro* 
uenic  addito  1  diuifi  pec  illucn  numerum  m, 
1 .  Sc  fimiliter  diuifi  eundem  cubum  detra- 
hcndo  1.  per  primum  numerum  i.&  VTC* 
ucnientia  iunxi  &  fuerunt  10.  pone  qUcd 
primus  niimeruslic  1.  co.  cubaigicur  hc  i.cu. 
dctrahe  1 .  fic  1.  cu.  m.  1 .  diuide  per^i .  exit 
perdccimam  quartam  regulam  vigetmn  le- 
cundi  capiculi  1  cc.  p- 1  .m.i.co.m.  j  co.piu.  r, 
&  fimiliter  diukle  i.cu.  p.i . .  pec  1.  co,  m.  1. 

exiC  I.Ce.  p-  I.  CO.  p.     1  co.  rne.         J.Un§^  " 

mulper  viam  fraclii  fient  a.  ce.p.z  p.icc.mc.r. 
psr  duodecimum  capitulum  ,  multiplica  ora- 
nia  per  denominatorem  fient  1.  ce.  ce.  p.2 . 
ajqualsa  10.  ce.  m.  io.quare  1.  ce.ce.  p.  6. 
xquatur  5.CC  igitur  per  capitulum  res  valet 
iu.  a.  cuba  eamfit  Ei.8.p.  1.  diuide  per  ^.2. 
m.  1.  exic  5.  p.ic.i  8.  hmiliter  diuide^.S.m. 
i.per^.  i.p.  i.exiX5.m.J?i.  iS.iunge^.p. 
7u.  t8.cum  5.  m.  y..  1 8.  fiunt  io.  praxise  dc 
eft  pulchra  6c  ingeniofa  operatio  &  fuper 
illud  capitulum  formabis  quaeftiones  mira- 

Inuenias  vnum  numerum  qui  cUiclus  ia 
&  deinde  produ&urn  eiiam  in  fe  ductum  & 
dctrado  1.  &  refiduo  diuifo  per  primum 
numerum  p.  1.  gc  per  eundem  m.  i.aggrc- 
gata  faciant  10.  vel  refiduata  faciant6.po- 
uoJ  numerus  iile  fit  1.  co.  duclrus  in  fe 
fit  1  ce.  duc  1.  ce.  in  fe  fit  1  ce.  ce.  detrahe  1. 
fit  1  ce.  ce.m.  1 .  diuide  per  1 .  co.  m. i.Sc  cft 
pcimus  numcrusexit  1.  cu.p.  i-ce.  p.  1.  co. 
p.  1.  diuide  etiam  1.  ce.  ce.  rn-  1.  pcr  1.  co. 
p.  1.  cxit  1.  cu.  m.  1.  ct  n.  p.  1.  co.  m.  h  igitux 
aggregauetis  hos  duos  prouentus  fient  2. 
cu.  p.  2.  co.  arqualia  ic.quare  1.  cu.p.j.co. 
ecit  arqualis  5.  igitur  rcs  eft  Tti-  pronica  mc- 
dia  c.vt  didtumetlin  capitulo  quinc]uagefi- 
mo  primo,  fi  vcrodicatvt  refiduata  faciant 
6.  Jctrahe  i.cu.m. i.ce.p.  1.  co.  m.  1.  eat  1. 
cu.  p.  1  ce.  p.i  co.p.  1.  remanenc  2.ce.  p.2. 
aequalia  6\igitui  1.  ce.  jS.  1.  aequatur  3.  igi- 
tut  1  ce.  ajquatun.  tk  %  2.eft  yaloc  rei  & 
ita  de  aliis. 

Inuenias  iji.cubamde  20.  iam  fciuifti  quod  1  j  8 
poteft  ,  inueqiri  per  regulam  quintam  ca- 
pituh  vigefimi  tcrti)  fi  rcCte  illa  regula  intcl- 
ligatuc  lccundd  poteit  inueniri  addendo  nui- 
iationes  pluics  ternatim  vt  ^.velts.  vel  9. 
vcl  1  2.  nullationes  &  quanto  plures  addi- 
Jeris  tanto  prarcifiorem  radicem  liabe- 
bis  vc  patet  ex  lexta  regula  fupradidi  ca» 
pituli. 

Circa  hoc  etiam  nota  quodty:.  T.i.^.lit- 
tcrarum  eft  vnalitteca  &  3*.  4.5.6.1itterarum 
eftdua:  litccra:  &  1^.7.8.9.  litterarum  fem- 
pci  eft  5.1itterae>&  ita  pro  quibuflibet  ordini- 
bus  trium  litterarum  femper  addendaeft  vna 
littcra  ,  exemplum  fi  quis  dicat  fy.  cubica 
1 2  9-quot  littera:  funt  dices  vna  quia  littera; 
cubi  non  excedunt  tres  &  fi  dicat  ly.  cubiea 
1123.  qnot  litttr$  funt  diaes  duae  quia 

Q   1  cubas 
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citbus  excedit  treslicerasfe  fidicat  ^l.  cubi- 
ca  i72  95  5.quotIiteraefunt  dices  duas  quia 
cubus  qui  eft  172935.cn:  fex  hteraz  tantum 
&fi  dicat  cubica  72985721 4.  quot  lit- 
rerasfuntdices  4.  quialitterae  func  10.  diui- 
deigicur  numerum  licterarum  per  j.vt  pote 
io.licceras  exic  3 igicur  dices  quod  i^.cubi- 
ca  func  4.  licterae  qma  femper  fracTrio  in  hoc 
cafu  debet  poni  prointegro. 

Per  idem  ^.quadrata  eftfemperdimidium 
literatum  veluci  1ji.r7397.eft  j.lictera:  quia 
5 .  diuifum  per  medium  producic  2  ^-Sc  ideo 
erunt  tres  littera;  &  fy,  quadrataj  de 
J475125371 1.  eft  5,  litceras  quia  dimiditim 
1  o.  licterarum  quae  funt  in  numero  cuius  vis 
accipere     eft  5. 

Per  idem^.^.quammlibet  quatuor  littera- 
rum  eft  vna  littera  diuidendo  igitur  nume- 
rum  cuius  vis  accipere  fy.  jji.  per  4.  quod 
exic  eft  numerus  litterarum  radicis  compu- 
tando  fractos  pro  integris  veluti  dicemus 
quod  ^i.i^i.  1374256721481.  eft  5.  litcerae 
quia  1 7.  littera?  diuifae  per  4.producunc  4 
ik  eft  reguia  Leonardi  Pifani  vera. 

Ex  hac  regula  faciliter  cognofces  median- 
tibus  terminationibus  an  numerus  maximus 
habeat  i$l.  quadraCam  aut  eubicam  aut  i^.r:. 
integram  au  non  habeat  vtendo  iudicio  & 
difcretione. 

Eft  etiam  tertius  modus  approximatio- 
nis  qui  elicitur  ex  vigefima  tercia  reguia 
5 1.  capituli  in  iji.  cuba  talis  ,  capere  primo 
fy.  cubam  integram  de  2o.quae  eft  2*  cuius 
cubus  eft  8.  detrahe  8.  ex  27.  remanent  1 2. 
fuppcne  1  2.  ad  i^.fiunt-^detrahe^r  ex  1  i. 
remanent  1 1  -^diuide  femper  hoc  per  3-exit 
j     deinde  adde  -^ad  2.  radicem  primam 
fic  2  ^3  multiplica  in  primam  radicem  qtue 
fuit  2.  fit  5  ^diuide  3  -^per  5  7;cxicf' 
adde  ad  2.  fit  ^t.  cuba  20.  fatis  proxima 
2-~8>c  fimiliter  volo  iji.  cubam  de  80.  ^i. 
cuba  integra  eft:4.  cuiusctibus  eft^^.detra- 
ho  64.  ex  proximo  cubo  qui  eft  125.  exit 
6i.<ietraho  cx  80.  remanent  16.  fupperpo- 
no  1 6.ad  6 1.  fit^f  detraho  ex  16  remanent 
15     diuide  femper  vc  dixi  per  3.  exit  5 
deinde  adde  —  prius  jnuentos  ad  4.  fit 
4  ~  multiplica  4.  priorem  radicem  in  4^ 
fecundam  radicem  fit  £7-^duride  5  ^7  prius 
feruatos  per  17  ~  exit  77  adie  ad  4.  fit  34. 
cuba  80.  hoc  4- cuius  cubus  eft  79. 

2  1.97  * 

y  Inuenias  duosnumeros  in  proportionej. 
ad  2.  ex  quorum  mulciplicatione  fiat  vnitas 
hxc  poteft  folui  per  algebra  ponendo  vnam 
1.  co.  alium  1  ~-  co.  deinde  multiplicare  ha- 
bebis  1  -j-ce.  xqualem  vnitaci>  fedlonge 
pulchrius  eft  inuenire  hoc  modo. 

Scias  hanc  regulani  quod  cum  duo  nu- 
meri  mucuo  fe  diuidunt  femper  prodeuncia 
inuicem  multiplicata  producunt  vnitacem. 
Jtem  fcis  ex  regula  vigefima  nona  capituli 
42.  quod  quotiens  duo  numeri  fe  mutuo 
diuiferint  prodeuntia  habebunt  proportio- 
nem  duplieatam  quam  habent  numerimu- 
tuo  fe  diuidentes  igitur  tales  erunt  aifumen- 
di  in  proportionem  quae  ^eft  medietas  fex- 
quialtera:  yt  poft  modum  mutuo  diuifi  pro- 
ducant  exeuntiain  proportioue  fex  quialfce- 
xa  dicltim  igitur  eft  vt  effenc  in  proportione 


2.  ad  3.  multiplica2.  in  3.fit6.&  92.-6.01111  k 
2.funtin  proportione  qux  efl:  medietas  fex- 
quialterse  ,  diuide  igitur  j$z  6.  per  z.exit  ty. 
1  -|=  diuide  2.  per  fy.  6.  exit  fy.  4r  tk  ^i.  1 71 
&  y  funt  numeri  qusefiti  qui  funt  in  pro- 
portione  3.  ad  2.  &  inuicem  multiplicati ' 
producunt  'vnitatem. 

Cafus  nuper  accidit  quidam  vendidit  apo-  jij 
thecam  libiorum  aureis  600.  in  terraino 
annorum  10.  foluendis  itaquodin  fine  pti- 
mi  anni  foluat  60.  Sc  in  fine  fecundi  anni 
alios  60.  aureos  vique  ad  decem  annos  ve- 
nit  vnus  quivultexburfare  omnes  pecvinias 
a  principio  computando  interefte  tempotis 
ad  5.  pro  100,  ad  caput  anni  quaeritur  quot 
aureos  debet  pocentialiter  exburCtre  &  eft 
dicere  quanti  dicitur  ad  contatos  vendidif- 
fe  didtam  apothecam,fcias  primoquod  opor- 
tet  fcire  reducere  di&osterminosfolutionum 
ad  vnum  terminum  &c  licet  poflit  hog  fieri 
per  tertiam  regulam  quinquagefimi  octaui 
capituli  nihilominus  quia  folutio  eft  a:qualis 
videlicet  60.  aurei  pro  fingulo  anno  fit  lon- 
ge  facilius  in  talibus  cafibus  per  hanc  regu- 
lam  pracfentem  feruientem  omnibus  fohjtio- 
nibus  a:qualibus  capias  numerum  anno- 
rum  qui  eft  1  o.  eius  accipe  progrellionem 
vnitatum  quaeeft  5<^diuide  55.  per  ipfum 
4o.exit  5  -f-  6c  in  tot  annis  deberet  foluere 
vniuerfam  pecuniam  ideft    600.  aureos 
vbi  in  vna  folutione  foluendi  eifent  &  itafi 
fiiiiTet  in  9.  annis  folutioeius  progreffio  eilet 
45.  quare  diuifo  45. per  9-exic  5.  &in qoiiw 
que  annis  etfet  redu&io  folutionis  ad  vnum 
terminum  &c  fiexburfaiTet  a  principio  du- 
catos  1  20.  deinde  reliquos  480.  in  S.annis 
ad  60.  pro  anno  tunc  caperes  progreffio- 
nem  de  8.  quae  eft  36.  deinde  diuide  600. 
per  60.  qui  funt  aurei  foluendi  iingulo  anno 
exit  10.  diuide  36.  per  10.  exit  3.  -f  &in 
tot  annis  alfent  exburfandi  600.  aurei  volo 
dicere  quod  tantum  valet  &  non  accedit 
damnum  danti  nec  recipienti  dare  alicui 
1 20.  aureos  de  praefenti  deinde^o.  aurcos 
Cngulo  anno  vfque  ad  8.  annos  vfque  ad 
complemetum  600.  aureorum  quantum  eiTer 
nihil  exburfare  praEfentialiter  &  in  capite 
annorum  3  Yexburfare  omnes  600.  auteos 
hac  igitur  regula  generali  intellecta  bene 
quaa  eft  valde  (  bona  diclnm  eft  quod 
folutio  cadit  in  annis  5  ~  quare  per  regu- 
lam  feptimam  capituli  quinquagefimi  fepci- 
mi  promereref  iliquem  numerura  pro  an- 

2560000000 
128 

2688000000 
Primus. 

J344 
2822400000 

Secundus. 

141^2 

2963520000 
Tertius. 

148 176  t 

3111696000 
Quartus. 

3267280800 

Quintus. 
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Quintus. 
'  16336404 
341064840 
Scstus.  tf* 

857661 1 t 
15164110961 
Sepumus. 

n.6  |  vno  vuleliccc  plus  ad  5.  proioo.  & 
hocfactcspcr  tnodum  ccntelimx  iext.c  re- 
gulc  ob  faciiiutcm  iiara  5.  pro  100.  func 

—  dcquu non pioauicns  L-painuvn  anmun 
xnli  ptamcdicuie  qux  cft  £■  ideo  multipli- 
cabis  ac.  fcxics  tn  fe  2C  fit  64000000.  hoc 
tnulupltca  lcmcl  14^.  tic  zj^oocooo.  pro- 
mcrcreigitui  hocpto  fex  annis  addendo  icm- 
pcr  -';  &t  ric  vc  vtdcs  3  j  50644840.  hoc  igi- 
tur  clt  mcncum  pio  o.  annts  incegns  prome- 
icic  mojo  pco  6.  mcnfibus  habcbis  hoc 
3516410961  .dicigitur  fi  3516410961,61 
ex  343064484%  ex  4110  hcc  pcr  dictam  te- 
galam  $4^*44^4  .lnulcipUcahuncmtme- 
ruinfc  Sc  inodurtudiuidc  pcr  3516410961. 
&  cxit  ,2L'jit**,'%  J*,u".  dic  dieicur  ii  hoc 

tt<i4i«Hi  .       ,»  c 

Dt  cx  x 560000000. 111  annis  5  —  ex  quo  nec 
600  multiplica  600.  12560000000  fic 
15  36oooooooo-diuiiL-  pcr  fupr.i  Jict.im  f..i- 

dxmcm  &  exic  458.'^!——^  &  toc 
auicos  dcb:r.  ilie  obutlarc  prxientialiter,5c 
faahucur  opftatio  dunitccndo  diuifiouem 
piunara,  vc  vidcsdciude  dvutdendo  per  mo- 
da  n  \fv jix  o<Uaux  capuuU  >  1.  fic  enitn  fa- 
cilitatut  opctatio  Uxc  cV:  abreuiatur. 

Aureusclt  Mcdiolanilib.^.fccundum  va- 
lct  hb.  j.ioL  j  1.  Vcnctus  aurcus  clt  lib.  6. 
ioi  4.  kutum  vaicthb.  6.  foi  15.  in  Siciba 
Jcucum  vJct  caxJinos  1  j .  ibl  3.  Mcdiola- 
ftcui         1  caicx  cll  fohoruin  50C.  quid.nu 
ernic  rtlnus  tot  Vcnctils  ltbrouim  ad  hb.4. 
vcnetas  quod  vaior  iuic  ducacotum  vcncto- 
lum  40.  vdntt  Mcdiolanuin  tc  pccmutauic 
cum  al  o  diiuio  i  z.  cx  fuis  hbris  pro  auteo 
vcncto  quihbct  lib.r  erat  folia  j^.cxpenfa? 
CBnduLiiuii  itbros  ex  Venetiis  Mediolanuni 
funt-,  valotishbrorum  Vcnctiis,  recipitau- 
tcm  m  permuutionc  hbtos  Mcdiolani  ad 
\  b  4.  Mcdtolancnscs  pro  rifma  :  conductto 
hbioium  cx  nediouno  in  Siciliam  eft  -± 
pcctij  fiuc  viiotis  Mcdiolar  i :  libri  quos  ac- 
ecpic  111  cambtum  fuctunt  cnum  modorum 
quidam  tft,  taciUoram  quid.im  40.  quidam 
60.  quxntur  volcndo  vcndcre  di&os  libros 
111  Sictlum  aJucttos  vt  luctccur  vltraomncs 
cxpcnus  tcpro  loo*  quomodo  d.bet  aprc- 
OVe  d.Clos  li^Mf^.  . 

Hxc  quxltio  itcut  prrcedens  fuit  in  cf- 
f.-clu  prxcisc  vt  ponitui.Sc  elt  quxllio  cotn- 
poitultcuc  prxccdens  nam  vc  vidw*s  prrce- 
dcns  foluitur  pcr  quiquagcfimum  feptimum 
&  quinquagcfnnum  o&auum  capicuium 
duia  habcc  mcrica  5:  cccornpenfationem  cV 
icdaAioncm  ad  vnum  cerminum  3c  ita  ha?c 
pnfupponit  capitulum  quinquagclimum 
texQioi  dc  cambits  &;  capitulura  quiuquage- 
fttny^n  quintum  dc  petmutationtbus  Sc  ca- 
j  itulum  ijumquagrfimum  nonum  de  lucvis^ 
cV  damnis  proprer  cxpenfas  &:  proptst  vcn- 
ditioncm  U  prctia  ad  terthinatum  lucrum 
8c  taics  quxftioncs  funt  valdc  pulchrx  Sc  vti- 
lcs  &  bcarus  eft  mcrcator  qui  bene  fcic 
cas  explicace  nam  nihil  magis  diuthomi- 


nem  quam  bene  intelligere  tales  per  tradta- 
tiones  commercia  fere  nulli  inucniuntur  1 
his  temporibus  qui  rccle  fciant  fe  bene  in 
iilis  exerccre  fed  poftmoiutn  exercent  fe  in 
execranda  vfura  quia  lucta  iicica  nefciunc 
^ene  intelligcre.  ideo  pofui  h^c  duo  exem- 
pla  vt  pcr  illa  pofXis  omnes  compofitas  quaj- 
ftioncs  intelligcre ,  ibi  enim  iacet  lepus ,  & 
quidam  qui  funt  magis  fortunati  quam  fo- 
iertes  exiftimant  fe  eife  peritiffimos  in  his 
<v  adrnktunc  erroresadij.  pro  centum  & 
in  damnum  fuum  quod  eft  ftultitia  , .  &c 
in  damnum  alterius  quod  eit  pecca- 
tum. 

Do  autem  tibi  tria  pracepta  in  omnibus 
iftis  cmaftionibus  foluendis  compofitis  quo- 
rum  primum  pontumeftincapitulodecam- 
biis  quod  debes  reduceie  omniaad  valorem 
fcuti  &  non  akeiius  monetx  fixe.  nani  hscc 
eft  maxima  pars  errons,  fecundum  quod  de- 
bv's  exquifite  inuenire  capitale  tuum  &ad 
ipfum  habere  oculos,  nam  quandoque  ho- 
mini  videtur  luctari  multiun  &  perdit  eo 
quod  non  ponit  mentem  ad  capicale  &c  in 
capicali  incellignntur  omnes  exprelTac  vfque 
quo  homo  difpofueot  merces  in  iocoin  quo 
vuit  vendere  ita  quod  hon  defficit  hifi  em- 
ptor.  Tertium  quod  foluendae  funt  a  parte 
ad  partera  taies  ^uacftiones  in  pluribus  viri- 
bus  nara  hi  qui  volunt  breuiter  foluere 
rtanfgtedi  operantur  cum  maxima  difticul- 
iate  &c  commitcunt  errores  magnosindam- 
num  proprium  quia  fi  minus  apreciant 
quam  oportet  nonlucranturexpcnfasviitns 
li  .mtem  nimis  non  inueniuntetnptorem  8c 
merces  remanenc  ibi  ideo  aduerce  diligen- 
ter,  dic  igitui  primo  rifma  valet  Venetiis 
hb.  4.  &  duc.  vaict  Tib.  6'.  fol.  4.  igitur  duc* 
vno  habebo  rifraas  1  ^-nam  i24.conti- 
nent  totiens  80.  igitur  pro  40.  duc.  habebit 
riunas  40  *f  fi£  fiint  rifm^  62.  &  quia  vnus 
iiber  habet  foiia  >6.  igitur  vna  rifma  con- 
tincbit [ibros  1  5. t  eV  quia habuit  6z.rifmas 
igitur  habuic  libros  86 1 .  & quia  dat  libros 
li.pio  ducato  igicur  habebit  ducatos  71— 
Venetos  &  quia  ducatus  valet  hb.  6.  fol.  4. 
Ijjitut^ducati  7 1  -\  erunt  folidi  Veneti  9 1 7  7 . 
qnoa  cUuide  per  valorem  fcuci  qui  eft  135. 
igitur  habebit  valoretn  fcutorum  68.  minus 
}.  folidis  Venetis  quare  fcuti68.  minusduo- 
bus  fohuis  Mediolanenfibus    ferme  iunt 
Itb.  jio.  fol.  14.   Mcdiolanenfes  dando* 
folidos  iH.  pro^  fcuto  ,  &c  quia  pro  qui- 
bullibcc  4.  libris  MeJiolanenfibus  habec 
vnam   rifmam  papiri  igituv  pro  libris  380. 
fol.  14.  habebit  diuidendo  per  4.  rifmas  95 
fiue  rifmas  95.  folia  88.  &  quia  pre- 
tium  Vcnetiatumeft  duc.  40.  6c  cvcfcit  ex 
expeniis  ~-  igitur  capitaie  eit  duc.  46  7-  Sc 
funcfcuti  41.      &  quia  expenfsc  aMedio- 
lano  in  Siciliam  funt^-  precij  appietiati 
Mediolani  &pretium  appretiatum  fuit  fcu- 
toium  68.  minus  duobus  fohdis  Mediola- 
nenfibus  igitur  cxpenfce  erunt  fcuti  54. 
minusfolido  yno ,  quos .  adde  fcutis  capi* 
talis  qui  fuerunt  ^i.'rpy5c  flent  icuti  76. 
folidi  96.  Mediolanenies   fervne  &  func 
fcuti  76.  -f  .  &  quia  voiumus  luctari  10. 
pvo  100.    dc  eit  -f  capiemus-f  de  J*. 
&  eft  15  ^  &  addemus  ad  76  y  hene 
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Gwf$l&&  tantura  oportebitvendetedi- 
£tas  rifmas ,  95.  folio  88.  pro  quo  reduc  fcu- 
tos  ibi  ad  valorem  fuae  monetae  &  eft  carli- 
ni.  15.  f-  ?•  &  carlinus  valet  folidos 
jbitur  fcutum  valebit  folidos  1 157-  fed  tu 
in  vendendopone  femper  valoremfcuti  ali- 
quid  plus  quia  in  redimendo  fcutos  ftt 
moneca  oportetaliquandoaliquiddare  cam- 
pforibus.  Pone  igitur  quod  fcutum  valeat fd- 
lidos  1 1  cT.multipiica  1 16".  in  5?  2.  77  fiunt  fo- 
lidi  1698.  ifquos  diuide  per  95.  fermc 
exWrit  folidi  n  2.-^  deinde  dic  h  folia 
joo.vuius  rifmcevendunturfoiidis  1 1  i.num- 
mis  5-ferme  :nam  intalibus  minutiffima  om- 
nino  prarcifio  magis  parit  periculum  errandi 
in  mercacore,  quara  vtilitatem  vbi  fraclio- 
nes  nummi  cadunt  fupra  fummam  &  non 
fupra  particulare »  nam  fic  poflent  talesmi- 
nutiac  quantumcumque  minime  magnum 
parere  efro.rera  &c  hoc  habeas  pro  regula  di- 
ces  Jgfcuf  quid  valebunt  folia  30.  &c  40.  & 
60.  &  pro  facilitate  diuideomnia  per  10.  di- 
cendo  ii  50.  valet  folidos  iVi.numfhps  $• 
quid  valebunt  3.4- &  6". multiplica  112  17 
per  3.&per4.  &c  per  6.&C  fiunt  3  57T& 
449-f-&674v-diuideper  5o.habebis  va- 
Jorem  libri  ^o.foliorum  (oM\6^8c  40. 
foliorum  folidi  8  £f  8?  foliorum  £0.  foiidi  1 3 
Jg:  totum  autem  quod  plus  vendec  erit  vl- 
tra  inftitucam  lucrum,  quamuis  Bbtarfj  po- 
nunt  minimum  lucrum  ^o.pro  loo.eoquod 
tota  fumma  Ubrorum  non  videcur  nec  in 
fpaciodecem  annorom  &  viftus  &aliae  ex- 
penfc  plurimum  important  intato  tempore, 
Inuenias  quatuor  qnantitates  continuc 
proportionales  quarum  productum  primce  in 
fecundam  fit  1  o.  &  produ&um  aggregati 
prima:  tecundae  &c  tertiae  in  aggregatum  pri- 
ma:&  quartce  demptatercia  &  dempto  qua- 
drato  primae  fit  30.  fcias  hanc  reguhmin^. 
quantitatibus  cotinue  proporcionalibusquod 
femper  jllud  quod  producicuc  ex  aggregato 
primae  fecundce  &  tertice  in  aggregacum  pri 
mae  &  quartae  dempta  tercia  fi  ab  eo  pro- 
ducto  auferatur  quadratum  primce  refiduum 
erit  cequale  productioni  primcc  quancitatis 
in  fecundam  &  tertiae  in  quartam  fimul  iun- 
ccis  exemplum  capio  4.  quantitates  cOnci- 
nue  proportionales  quas  volueris  &  fint  8. 
12.  18.  27.  &  iungo  primam  fecundam  & 
terriam  &  fiunt  3  8.  iungo  primam  &  quar- 
tam  &  funt  35.  aufero  tertiam  quce  eft  18. 
remanent  17.  duco  17.  in  38.  frunt  646. 
aufer  quadratum  primae  quantitatis  &  eft 
64.  rema-nent  582.  dico  quod  fi  multiplica- 
ueris  primam  in  fecundam  &  fiunt  96".  & 
tertiam  in  quartam  &  fiunt  4S6.  quod  hae 
multiplicanones  faciunt  582.fimul  iunciae 
ita  eft  ,  quia  igitur  in  petitione  debent  fa- 
cere  30.  igiturmultiplicatioprimae  in  fecun- 
dam  &tertiae  in  qnartam  fimul  iunda:  faciunt 
3  o.  fed  quia  iu  petitione  fupponitur  quod 
multiplicatio  primae  in  fecundam  faciat  1  o 
igitur  multiplicatiotertia:  in  quartam  ficiet 
refiduum  quod  eft  20.  quare  per  centefi- 
mam  nonam  qua^ftionem  ipfa  res  fiueprima 
quanticas  erit  ^.^.^..5000.  &  fecunda  erit 
in  proporcione  ad  eam  vteft       ~Rt.  2.  ad 
1.  quare  erit     ^i.  fy-  20000.  &  tertia  erit 
^l.         Scooo,  &c  quarca  eric  ^4. 


3  20000. &c  ita  mediantibus  his  regulis  lol- 
uuntur  quaeftiones  quae  videntur  impoflibi- 
les  folucione  pro  quo  volo  alias  7.  regulas 
hic  fubiungere  per  quas  poterunt  forman  iir 
finitae  quarit.pulchrs'  &mirabiles&difnciles. 

Prima  eft  cum  fuerint  4.  qnantitates  qao* 
modohbet    contiuue  proportionales  quod 
produdtum  ex  aggregaro  primae  fecunda:  £c 
Certiaein  aggregacum  primx&  quarta:  dettf* 
pta  tertia  &ab  hoc  produclodempto  qua- 
drato  prima:  refiduum  a-quatur  u  quod  hc 
capiendo  aggregatum  4.  quanticaium  & 
quadrando      ab  hoc  quadrato  auferendo 
quadrata  omnia  4.  quantitatum  &  refidui 
capiendo  dimidium  &c  ab  hoc  dimidio  de- 
trahendoquadratu  aggregati  fecunda:  &c  cer- 
ciae  veluti  pofiuraus  in  prarcedente  exemplo 
quod  talerefiduum  eilet  582.  quadratum  ag- 
gregati  8-  1 2.  1  8.  &c  27.  eft  quadratum  de 
65 1  .quodeft  4225.  ab  hoc  aufero  quadrata 
fingularum  4.quantitatum  remanent  29^4« 
hums  capio  dimidium  quod  eft  1482.  ab 
hoc  detraho  900.  quod  eft  quadratum  30. 
quod  cft  aggregatum  fecunds  8c  terciiere- 
manent  582.  vt  didum  eft. 

Secunda  omnium  4.  quantitatum  conti- 
nue  proportionalium  proportio  prima  ad 
aggregatum  fecuncte  tertia;  &  quartar  eft 
veluti  quadrati  fecundae  ad  produclum  exter- 
tia  in  aggregatum  fecundce  tertice  Sc  quartcc 
veluti  8.  1  2.  1 8.  57.  ponatur  8.  prima  pro- 
portio  8.  ad  57.  aggragatum  reliquarumeft 
veluti  144-ad  io26.produ£tum  ex  iS.  quce 
eft  tertia  quantitas  in  5  7.  aggregatum  fe- 
fcundce  tertice  &c  quart»  quantitatis ,  &c  firai- 
liter  pofito  27.  prima  quantitate  proportio 
27.  ad  38.  aggregatum  reliquatum  eft  ve- 
luci  324.  quadrati  fecundce  ad  456.  produ- 
itumex  12.  quantitate tertia  m  38.  aggre- 
gatum  fecunda:  tertiae  &quartx,  nam  iti 
primo  exemplo.  1 8.  mukiplicat  ambas  quan- 
titates  &c  in  fecundo  exemplo  i2.multipiicat 
ambas  quantitates  igitur  producla  eiuntin 
proportione  multiplicatorum. 

Tertia  omnium  4.  qUantitatum  continue 
proportionaliumproductum  omnium  earnra 
eft  a^quale  qnadrato  quartce  produdto  in 
quadratum  prima:  exemplum  capio  8.  12. 
18.  27.  quadratum  8.  eft  64.  quadratum 
27.  eft  729.  &c  729.  in  64,  facit  46656. 
&'  tantum  facit  ducendo  27.  in  18.  &  produ- 
£iam  in  12.  &c  productum  poft  mqdumin  8. 
producicur  enim  46$ $6. 

Quartaomnium  A.qVadiatn  continue  pro- 
portionalium  produdtum  primce  in  difterencia 
tertice  &quattceccquatur  producSlo  ex  fecun- 
da  in  differentiam  iecundcc  &c  terticc  exemplu 
fint  quanticates  8. 12. 18.27.  produdum  ex 
prima  quaeeft  S.indifterentia  tertice&  quartce 
quceeft  p.eft  72-&tantum  facit  ducendo  1 2. 
quantitatem  fecuiidam  in  6.  difterentiam  fe- 
cundae  &c  tertice  quantitatis  nam  produciuu- 
72. &  fimiliter  pioductiofecundceindifreren- 
tiam  terticc  &  quartce  sqtjatur  produdlio- 
«ei  tertice  quantitatisin  dirferentiam  fecundce 
&c  tertiae  veluti  in  exemplo  fecunda  frut  12. 
ia  difterentia  certiae  &c  qnartce  eit  9,&  1 2.  iu 
9-faciunt  io8.&tantum  fic  dudta  r  8.quanti- 
tate  tertia  in  6.  duferentiamfccundce  &c  ter- 
-tiae  quantitatis. 

Quinta 
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Quinta  ino.nu.bus  quantuatibus  4.  con- 
iwuc  proporvionalibus  ab  vniute  tcmpes 
pcoportio  aggregati  omniunr  quadratorum 
quatuor  quamiutum  ad  aggregatum  ipfa- 
rum  qiuntiutum  elt  veluti  1.  ce.  p.  1.  ad  1. 
co.  p.  1.  in  cadrm  proporttone  vclu*i  capio 
n  1. 4-  8.  aggtcgatum  quadratorum  cft  S5. 
aggrcgrtum  quanciucum  clt  15.  proporcio 
Z  j  .ad  1  j .  cft  6  7  ad  1 .  &  caJis  eft  proporcio 
17.  quod  cft  1.  ce.ce.  p.  r.  a  !  •■.  quodeft  1. 
ccccp.  i.ad  }.  quoj  elt  1.  co.  p,  i.nam 
lccunJa  quancius  qux  clt  2.  fcmper  fuppo- 
nitur  cllc  eit  la  co.  quando  quantitatcs  ha« 
l) .  nt  initium  ab  vniute  &  hoc  clt  quia  fc- 
cuudaell  91.  quadt  au  ccrtix  &  cubicaquar- 
cav  * 

Scxta  propoitio  aggtegati  omnium  qua- 
dratoium  4.  quancitatum  concinue  propor- 
tioiuhum  ad  quadratum  vniucrfale  aggre- 
giti  4  ■  quamiutum  dcpto  aggrcgato  qua- 
drj'iofum  4.  quauticatum  &  rclidui  fumpco 
dimiJio  veluti  1 .  cc.  ce.  p.  1  •  ad.  1.  cu.  p.  1. 
cc.  p.  i.co.  veluti  in  cxcmplo  quantitates' 
fiicre  1.1.4.3.  aggrcgacum  quadracorum  cft 
S^.quaJracumdc  1  j.  aggrcgati  4.quantica- 
tum  eft  215.  dccrahe  85.  rcmancnc  140. 
Cuius dimidium  cft  70.  proporcioSj.  ad  70. 
cflvcluti  17. qucd componitur ex  i.cc.  ce. 
y\.  xd  14-  quod  componitur  cx  1.  cu.  p.  1. 
cc.  p.  t.  co.  nam  8-  cft  cubus  4.  ccnlus  2. 
la  co.  qux  limul luncla  facmnt  I4. 

Scptima  proponio  dimidij  refidui  quadia- 
t)  aggicgati  4.  quantitatum  dictaram  dcm- 
pto  acgregatoqua  Jiatomm  4.  quantitaium 
ad  iplai  ij  lantiutcs  uincus  clt  vcluti  1.  cu. 
f>.  1  .ccj»  1  .co.ad  1 .  co.  p.  1 .  cxcmplum  qua- 
Jratum  aggrcgact  fuic  22C.  dcmpto  nggre- 
gato  quadratorum  quod  fuic  85.  rcmanfc- 
runc  140.C11111S  J  imJium  eft  76.  proportio 
.i  l  j  \.  i:.u;n  4.  quautiutum  clt 

\  . ...  1  1  id  3,  clt  autcm  14.  vtdixi  i.cu. 
f>  1  .ccp  1  .co.in  ptoportionc  dupla  inchoan- 
do  ab  vnitate  &  5.  clt  1 .  co.  p.  1 . quare  cum 
iu  fit  in  ommbus  aitis  proportionibus  fiuc 
multiplicibusiiue  nonfiuectiam  irrationali- 
bus  patct  propolitum. 
141     Quidam  liabebac  argcnti  marchas  50. 
tik  6  ad  ligam  vnc.7.  d*8.  pto  libra  fiuc  ad 
hgam  J         BOmn  8.  pro  quahbcc  mcdia 
vncia  quod  idemcft,&  voluti  atnnare  vnam 
*partcm  haius  argcnti  ita  qnou  addita  reii- 
duo  non  a/finato  fierct  totum  argentum  ad 
hgam  vuc.  10.  d.  it>.  pio  Itbr.T  ,  qturritur 
quantam  pottiuncra  argcnct  dcbcc  allinarc 
Sc  quantum  ccucrtetui  totum  argentum  fic 
alrinatum,  icias  quoJ  in  capitulo  quadrage- 
ftmoopcilM  dittum  cft  dupliccin  clle  affina- 
tionctn  vnamin  qu.i  adJitur  argencum  pu- 
tam  trgcnto  de  liga,  &  in  tali  atrjnatione 
aigcntuin  ciclcit,  &  ita  Jico  de  auro  &  de 
ijpta  cxcmplificauimus ,  alia  in  quani- 
iul  addttur,led  ponitur  aigcntum  velaurum 
ad  igncm,  3i  confumtcuc  ajs  quod  cft  in  eo 
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I  iga.  Vnc    18  d. 

Mlr.  34.  Vnc. 
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genCMm  rbinuicur  in  pondere,  &  de  cali  afii- 
nacione  eft  propoftta  quasftio  nunc  quani 
lam  demon  gencralem  in  om- 
nibus  calibus  fic.  VI  Jc  ligam  vnc.  7.  d.  8. 
qualis  pars  cft  de  vnc.  1 2 .  &c  eft  77  vide  fimi- 
hterligam  devnc.  io.d.16'.  qualispars  fit  de 
vnc.  1 ...  &cft  -^- diuide  primam  per  fecun- 
dam  id  ert  £  per  -j  exit  77  mukipfica  ~  ia 
mar.  50.  vnccT.fiunc  mar.34.  vnc.7-f&  tan- 
tum  eric  tocum  argentum  ad  ligant  vnc.  10. 
d.  1 6.  pro  libt  a  poftquam  fueric  affirmaturn 
Sc  hoc  eft  lecundum  propoficum  :  deinde 
fubtrahe  77  de  vnicate  pcr  regulam  rema- 
t.  !nt  ;  deinde  decrahe  mar.  54.V11C  77" ex 
mar.50.  vnc.6*.  remanenc  mat.  1  5.  vnc  67- 
diuide  hoc  per  ^exeunc  mar.40.  vnc.  6--SC 
canta  parsdebuit  affiuarj  de  mar.  50.  vncfi'. 

6  ita  mar.  40.  vnc.  6"-f  rediguntUr  1  copella 
ad  mar.  a^.vnc^  f  qux  addira  ad  mar.o.vnc. 

7  -  reftduum  de  mar.50.vnc6.quod  non  fuic 
aftinatiun  conficiunc  mallam  argenti  mar. 
34.  vnc.  7  -f  ad  ligam  vnc.  io.  d.  16.  quod 
fuicprimum  propofitum. 

Inuenias  cres  numeros  continue  propor- 
cionales  ex  quorum  ductu  primi  infecundu 
proJucatur  certius  &  quadrata  primi  &  fe* 
cundj  aequentut  quadraco  tertij  4  dcbes  fcire 
quod  fi  ex  ductu  primi  in  fecundum  produ- 
citur  certius  quod  primus  erit  cubica  ter- 
ti)  6c  ^l.  quadiau  lecundi ;  nam  fic  ex  primo 
in  fecundum  pioducetur  tertius,  igicur  po* 
;  11  -  primum  1.  co.  fecundum  1  .ce.tercium 
1 .  cu.  quadra  vnumquemque  per  fe  fienc  1 
ce.&  i.ce.ce.&  i.cu.ce.erunc  i.ce.  p.  1.  ce 
cc  xquaiia  quadrato  ccrti}quodelt  i.cu.ce* 
quarelchifando per  i.ce.fienc  i.ce.p.i.a:qua- 
tia  i.ce.ce.  quarc  per  capiculum  quinquage- 
lnnum  resvaiet^.  V.  i^.  17-p.  — quare  ce. 
enc  Bi.^-  p.4-&  cubus  erit  s/.  V.  T^.^.p.i^ 
prima  igitur  quanttcas  eft  V-  t$l.  17  p.7- 
fecunda  .^.—  p.-^  certia  V.  iy.  5-  p.  2.  6c 
ex  prima  in  fecundam  producicur  certia  & 
quadtatum  tertias  eft  z.p.^L.^.Sc  hoc  xqua- 
tur  quadratis  duarum  primarum  qux  func  ^i. 
17P.7&  ^..17- p.  1.7-  qux  fimui  iunt5ta  fa- 
ciunt  2. p.^.5. 

Habeo  corpus  24.  bafium  triangularium 
&  48.quadrilaterarum  vellem  fcire  quot  ha- 
bcbit  latera  &  angulos ,  fac  fic  quia  dicit 
quod  habcc  24.  fuperficies  crigonas  multi- 
plica  24.  in  j. fic  72.  deinde  quia  dicit  quodl 
habct  .J.8.  fuperficies  quadraugulas  mulci- 
plica  4.  in  48.  fiunt  1-92.  iunge  cum  72« 
fiunc  atf^.  huius  fcmper  accipe  dimidium 
quod  cft  1 3  2.  &  cot  habebic  latera,  &  fimi-< 
liter  fi  dicat  corpus  20.  bafium  triangula- 
rium  quod  habebic  latera  muitiplica  20.  in 
j.fiunt  60.  huius  dimidium  eft  30.  &  toc 
habcbic  lacera,  &  fimiliter  corpus  13.  ba- 
llum  exagonarum  habcbit  latera  39.  quia 
1  j.in  6.  facic  78.  cuius  dimidium  eft  39. 

Pro  angulis  ica  facies  mukiplicabis  fuper- 
ficies  per  numerum  Iaterum  vt  prius  vt  M 
cotpore  20.  bafium  triangularium  mukipli- 
o.bis  tb.in^.  fiunc  60.  &  in  corporeduotk- 
cim  balium  pentagoharum  mtdtaplicabis 
ii.in  5.  fiunt  60.  ficut  fecifti  in  inuentione 
btcrum  ,  dcinde  vide  quotanguli  plani  con- 
itituunt  folidum  veluti  in  Figura  20.  bafium 
qtinqae  angtjU  plani  faciunc  vnumfolidum  , 
Q  4  diujdf 
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diuideigitur  60.  per  5.&  exeunt  12.  &  tot 
crnnt  anguli  folidi  corporis  io.bafium  trian- 
gularium ,  &  ita  in  corpore  duodecim  bafiu 
pentagonarum  tres  anguU  plani  coiiftituunt 
folidum  diuide  igituroo.  per  3.  exit  zo.  igi- 
tur  talecorpus  12.  bafium  pentagonarum 
habebit  zo.  angulos  folidos,ex:  ita  in  cotpo- 
re  7z.bafium  quarum  z^.funttrigone  &  48. 
quadrangulae  fuit  fummam  multiplicationis 
A64.  &  quiaomnesanguli  folidiin  eo  con- 
ftant  ex  4.  angulis  planis  exceptis  duobus 
extremis  qui  conftant  ex  12.  planis  fingult 
multiplicaz.  iniz.fiunt  24.  aufer  a  26*4.«- 
manenc  240.  diuide  240.  p.  4-  quiaconftant 
CX4.  angulis  planis  exeunt  60,  anguli  fohdi 
quibus  additis  2.  qui  conftant  vt  dictum  eft 
ex  12.  planis  finguli  fiuntomnes  angulilo- 
lidi  cprjporis  7  2 .  bafiutn  6  2 .  dc  faaec  eft  regu< 
la  generalis  pro  omnibus  corporibus  fiue  te- 
gularibus  fi.ue  non  A  fiue  arqmlateris  fiue  non, 
quam  pofuit  Hipficlus  Alexandrinus  Philo- 
fophus  Gratcus  &  eft  veriffima. 
*4<>     Auferas  ex  j.Sc  5.  duos  numeros  in  pro- 
portione  1  j.ad  9.  ita  quaerefidua  remaneant 
arqualia*  fci.as  duo  primum  quod  neceflarium 
eft  vtnumeri  aufetendi  fint  in  proportione 
maiore  quam  illi  a  quibus  aufertur'  quare 
eruiu  ij.ad  9,  in  proportione  maiorc  quara 
7.  ad  5.  &  noc  vbi  detra&io  fienda  fit  ex 
ordine  videlicet  vt  maior  a  maiore  &c  minor 
a  minorefi  detrahendus&  hoceftquia  duc- 
rum  numerorum  quorum  differentia  eft  ea- 
dem  cum  differentia  aliorum  duorum  pro- 
portio  minorum  maior  eft  &:  maiorum  mi- 
nor  5  nota  fecundo  quod  haec  quaeftio  poteft 
-     fohii  per  algebra  faciliter  ,  &  per  regu- 
lam  de  modo  verumtamen  admiror  ftupidi- 
tatem  illonltn  quibus  videturinueniffequod 
magnum  cum  inuenerint  regulas  nullius  vti- 
litatis,  fac  igitur  vt  vides  detrahendo  5.  a  7. 
remanenc  z.  detrahendo  9.  313.  remanent 
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4.diuide  4-per  2.  exeunt  z.  diuide  igitur  pet 
hoc  exiens  quod  eft  2.  ipfum  1  3.  exit  6"  ~ 
&  fimiliter  diuide  9.  per  z.  exit  4 -7  detrahe 
igitur  6±^7-&  4t aj^eraanent-ip cx  vtra- 
quepartequod  eft  propofitum,  &  ita  detra- 
xifti  (St &  4-f  m  pfoportione  15« 

ad  9.  ic  a7-  &  $■  remanferunc  quantitates 
asquaies  videlicet  ~  &c  v 

Poffes  etiam  diccredetraheeandem  quan- 
titacemex  7.&  ^.vtrefidua  fint  proportione 
13.  ad  9.  nam  cum  inuenifti  quod  detra- 
&is  6~&c  4  —vtrinque  remanent  -f  igitur 
detra&o  ab  vtroque  remanebunc  6  7-  & 
4^-  quae  func  in  proportione  1  3.  ad  9,  quod, 
eft  ptopofitum  tic  eft  quafi  controuerfum. 
Diuide  io.pet  i.p.  ^  cu.  5.  incapitulo 


per  ^.m.iji.cu.j.hicautem  quaeritur  ,  qno- 
modo  per  3. £.31.01.5.  inuenias  igituu  fuam 
recifumquodeft  3.111.^.01.5. deinde  propor- 
tionale  quod  eft  quadrando  ^i.cu.  5.  fit  i^.cu. 
15.  diuideper  ^.cubatum  quod  eft  27-  exit 
propoitionale  j^cu^-  vt  prius  hocaddefem- 
per  recifo  fiet  recilum  3.111.  ^i.  cu.  5.  p. 
cu.  ~f  mukiplica  igitur  tecifum  per  di- 
uidendum  exic  30.  m.P^.  cu.  5000.  p.  ^.cu. 


Diuidendus  10. 

Diuifor    3-   P-        CLl*  5; 
Recifum  3.  m.  bz-  cu.  5p.R:.cu.- 
30.  m.]^.  cu.  5000.  p.  Bi.  01.^2 5.  ~ 
9.  p.  ^i-  eu.  'if  quod  eft  10  y 

925  Ifmultipfica  in'diuiforem  fit  abieats 
fupetfluis  produclum  9.  p.  bz-  cu.  ^r&  hoc 
necelfatio  femper  habetBi.  cubicamquaE  eft 
if  quate  diuifor  eft  10  y& hoc  diffcttnc- 
ceifario  tantum  ab.  9.  quadraco  ^.quantum 
differt  yjj  vbi  diuifio  eflet  fienda  per  3.  m. 
3i.cu.5.&fimiliterdiuidend*meft  30.  m.^. 
cu.  5ooo.p.Rz.cu.9z5.^  &  differt  tantura  a 
diuidendo  alio,  quia  hicponitur  ^.cu.5000. 
m.&ibi  ponitur  p. diuide  igitur  30.rh.3i.cu. 
5000-p.3i.cu.  nt-Wt*  10.-7  vtfecifti  in 
regula  decimafeptima  &  exiens  eft  quod  prc- 
uenit  diuifo  10.  pet  p.3^01.5. 

Quidam  iuic  in  mercaturam  cum  quan-  , 
titatebalarumferici  &  lacratus  eft  duas  ra-  l¥ 
dices  eius  quod  attuUt,  deinde  dedit  mutuo 
sdteri  dimidium  lucri,  &c  ille  lucratuseft  cu- 
bum  &  cenfum  cenfus  eius  quas  mutuo  acce- 
pit,  fadla  autem  reftitutione  fecundus  ha- 
buit  z-p.  quam  primus>&  valor  omnium  ba- 
larum  feue  lucratarum  fuit  ducati  mille  ,  hic 
animaduerto  duo  ne  hallucineris  ,  pri- 
nrum  quod  cum  dico  quod  fecundus  ha> 
buit  z.  p.  quam  primus ,  non  intelligo  quod 
habeat  ducatos  z.  plus  fed  duas  balas  fcu 
quod  fe  habentad  rem  per  modum  vnitatis 
fecundo  animaduerte  quod  cum  dicolucrara 
totum  excipio  capitaleprimi  ,cumigiturfe- 
cundus  habuerit  1  .cu-p.i-ce.ee.  fichabuit :. 
p.quam  primus,  habebatautem  primusi. 
ce.p.z.co.igitur  i.ce.ce.p.i  .cu.scquatur  i.ce. 
p.z.co.  p.i.igituc  tranfponendo  fiet  i.cu.m. 
i.xqualis  i.ce.p.i.co.  p.i.m.z.  ce.ee.  quia 
illud  z.  p.  diuiditur  dando  vnitatem  aketi 
parti  c[ux  fit  m,  quare  quxres  communem 
diuiforem  qui  eft<t .ce.p.  1  .cp.  p.  1  .diuifo  igi- 
tur  i.cu.m.i.perdictumdiuiforemexit  i.co. 
m.i.diuifo  etiam  i.ce.p.z.co.  p.i.rh.i^.cc.cc. 
per  i.ce.p.i.  co.p.i-exit  i.co.  p.i.m.i.<* 
igitur  difta  exeuntia  funt  aqualia  videlicct 
1 .  co.m.  1 .  &  1  .co.  p.  1.  m.  1  •  ce.  quare  di- 

1 .  cu.  m.  1. 

i.ce.  p.  L  co,  p.  1.  |  i.co,  m.  r. 
1 .  ce  p.  z.  co.  p-  1.  m.  1.  ce.  ce. 
1.  ce.  p.  1.  co.p.  1.  I  i.co.p.  i.nue. 

trahendo  vnum  ex  aiio  fiet  1  .ce  squalis  j. 
igitur  la  co.  yalet  z.  pritnus  igitur  ha- 
buit  primo  cenfijm  id  eft  z.  &  lucratus  eft 
duas  3i,  eius  quod  eft  ^.8.  habebat  igitur  in 
totum  Kt.8.p.if  &  qui^  Cecundus  fiabuit  u 
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£  quampriniiis  ig.tur  habuic^.S.  p.  4«&  ica 
dl,  uaiu  habuit  ccn.  ccn.  I/.  1.  &  cit  4.  & 
cubura  ».  i.  quodcft  lji.  8-  quod  bcnc  fe 
habct !  amba  igicur  habuerunt  6.p.  iiz.  3  2. 
&  quucapitalc  fuit  x.  qui  eft  ccnfus  igittir 
luttum  clt  4.  p.*.  $  z.  &  quia  pofui  quod lu- 
crum  1000.  ducati  dkes  li  4.  p.  ije-  j  *.  fbrcc 
10.  quid  dlct  1  •  ca  pitalc ,  duc  1.  in  1 000. 
fu  1000.  diuidc  {Ki  4.  p.  |c. J  a  «ic  1 63  ltfj. 
^  ni-iSj.  7-  & tantuin  fuit  capitale  &  eius 
i  k.  non  fttnt  lucrum  primum,  fcd  reliqua 
mucnics  iteraiulo  rcgulam  3.  &  bala  vna 
fctx  vaJuit  ducatos     40816.77  m.  14 1.-7- 
Poiuictiam  hanc  vt  intclligeres  quxftio- 
ncm  dc  mcdio  &  duplo  cum  omni  poteftate 
quantitatis  futdx,  nam  bala  fecx  habet  ra- 
tionem  quantuatisfurdx. 
i  4^     Inucnias  trcs  numcros  continue  propor- 
tionales  iuquod  primus  fit     quadrata  fe- 
cundi ,  &  fc.cubicatcrtij.itaquodcx  primo 
infccundum  producatur  tcrcius,  &exprimo 
lccjndo  iun&is  fimul  fiat  tercius,  hxc  eft 
■  .iliiquaiuum  coquoddicit  quod  primus 
&  fccundus  iun&i  iimul  xquentuc  tertio  igi- 
tur  cum  fmt  continuc  ptopottionalcs  crunt 
ulcs  quantitatcs  in  proportione  habcnte 
mcdium  &  duo  cxtrcma,  &  quia  primus  eft 
m.  fecundi  &  gt,  cubica  tcrtij  igitur  erunc 
ab  vniutc  continue  propottionales  ,&  pri- 
mus  cvu  igttut  i.co.  iccundus  cric  necelurio 
l.cc.  &  tcinu'.  i  .cu.&  quiaprimus  &fecun- 
dtu  xquantur  tcxtio  igitur  i.cu.xquatur  1. 
cc. p.  1. co. igitur  fchila  pcr  i.co.  crit  1 .  ce. 
xquahs  ad  1.  co.  p.  1.  quarcvalot  rci  ui  eit 
piima  quantitas  crit  -fp.k.  I7  &  fecunda 
»quaJutum  ciui  vidclicet  1  -7-  p.  fy..  1  -7  & 
tcrtia  i.p.1^.5. 

Dixit  primus  fccundo  ll  dcdcris  r.%  tuo- 
tiimiubcbo  3.  plus  quam  tu  dixic  ieciindus 
pritno  li  d  d.iis  k,:.  tuorum  habebo  5.  plus 
quam  tu  quxtitur  quantum  habebac  quili- 
bct  ilioium ,  quia  igttur  dicunc  quod  dctur 
j^.fiipponcquodlccundus  habeac  i.ce.dan* 
do  i^.dabit  i.co.  6c  rcmancbit  cum  i.ce.  m. 
i.co.  &  quia  tunchabcbit  j.m.  quampri- 
mus,  igiturpumus  habebic  i.cc.p.j.m.  i.co. 
tk.  quu  icoepit  i.co.  igirur  primus habcbat 
dc  pct  fc  1  .ce.  p.  3  rf».  x.  co.  &  quia  dando 
;  >tum  fccundo  tpfc  fecundus  habebit  5. 
p.  igitur  cum  tunc  1.  habcac  1 .  ce.  p.^t.  V. 
i.cc.p  3.m.i.cojn:icvt  decra&a  tali  iji.a  pri- 
mo  &  addicis  j.partes  tlnccquales,  igitur  1. 
cc.p.ijt.  V.  1 .  ce.p. 3. Qi. 2.C0.  xquabitur  1  .ce. 
p.S.m.i.co.  V.i .ce.p.j.m.i.co.  quare 
dauhendo  cenfum  ex  vtraqueparte  rema- 
ncbit  |uV.i«ce.p.3.m.  z.co.  xqualis8.m.i. 
iiu.in.R/  V.  i.ccp.j.m.i.co.quare  addehane 
radiccm  qux  clt  rh.  alteri  paiti  &  fienc  dux 
iu.  V.  i.cc.  p.  3.  m.i.co.&  funt  per  regulam 
duplandi  radices  8/.  V. 4.  ce.  p.  m.  11.8.  co. 
xqiulcs  3.  m.  co.  quadupartcs  habebis 
64.p-4.cc.  rh.  31.  c0.xqualcs4.ccp. i2.  rh. 
8.CO.  aufcres  ab  vtraquc  parce  4.ce.&nume- 
rum  detrahc  anumcro  &  res  cranfpone  ha- 
bebis  14.  co.xquales  5 1.  quare  rcs  valct  per 
48.capitulum  2  -7  &  quia  fcrundus  ponitur 
habcrc  t  .ce.  igitur  fccundus  habebit  4  ~  Sc 
quia  dctractta  ci  radice  &  daca primo  primus 
lubet  3.  p.  aufer  Ri.  qux  fuit  vt  diclium  eft 
1  T«  4r?  remancnt  1  jf-addQ  5.  fic  Jjj& 
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taiuum  lubuit  primus  accepca  t$l.  fecundi 
igicur  detrahe  2-f  ex  s  77  remanenc  3  ~&: 
tantum  habuit  primus  ,  igitur  primus  ha- 
buit  3  ^•&:fecundus  habuit^-^- 

Si  quis  dicat  diuide  1  o.  in  tres  parces  con-  1  j i 
tinue  proportiouales  quod  media  dudta  in 
aggrcgacum  primx  &  certix  faciac  puta  1 1 . 
dmideio.  in  duaspartes  ex  quarum  multi- 
plicatione  producatur  1  i.perregulam  vei  per 
Algebra  &  erunc  7.  &  ^.deinde  dic  fac  ex 
y.duas  partes  in  quarum  medio  cadat  ^.pcn 
Algcbra,  vel  per  regulam  fuam  eric  igicur 
pars  minor  3  -7-  m.  ^t.  3^-  &  media  3.  6c 
malor  3  7-  p.  y..  3  -7-  pariformicer  faciemus 
de  10.  parces  ttescontinueproportionalesita 
quod  ex  prima  in  aggregatum  fecundx  & 
tercux'  hac  puta  2  I.  diuide  primo  10.  induas 
ptoducentes  2 1 .  &  erunc  7.  &  3.  deinde  di- 
uide  y.in  duas  partes  in  continua  proportio- 
nalitate  exiftentes  cum  3.  per  regulam  vel 
per  Algcbra ,  &  eric  pars  maior  8  -7-  m.  44. 
23, 7-  &  media  ^.23.  7-m.  i-7-&minor  5. 

Facde  10.  quinque  partes  continue  pro-  j  ^  j> 
porcionales  quarum  quadrata  iunc^ra  faciant 
40.  pro  hac  nota  has  duas  regulas  quas  ego 
inueni,  prima  cum  fuerinc  5.  quanticaces 
continuc  proportionales  eric  vc  dimidiutn 
iciidui  remanentis  facl:adetrac5tione  omnium 
quadratorum  5 .  cjuantkatum  ,  ex  quadrato 
aggregati  dicuium  j.  quantitatum  xquetur 
productioni  aggicgaci  didbarum  5.  quantita- 
tu.n  in  aggregatum  fccundx  &quartx  qua~ 
titatis  ,  iccunda  quod  quadratum  aggregati 
fccundx  &  quartx  quantitatis  xquatur  pro- 
du^to  ex  tertia  quantitace  in  fe  ipfam  &  etiam 
in  aggregatum  primx  tercix  &  quintx  quan- 
tttatts  iimul  iuinftis  &  ambse  hx  regulx  pof> 
func  demonftrari  Geoinetrice. 

His  vifis  quadra  10.  fic  100.  detrahe  ag- 
gregacum  quadrarorum  ^.quantitatum quodi 
dicis  efe  4©.  remanet  60.  cape  dimidium 
quod  eft  30-  igicur  produtSum  ex  aggregaco 
5.  quantitatum  in  aggregatum  fecunda?  & 
quartx  facic  30.  igiturdiuifo  30.  per  10.  ag- 
gregatum  j.quantuatum  exibk  i-aggtega- 
tum  lecundx  &  quartx  quantitatis  ,  quare 
detraclio  3.  a  10.  remanenC  7.  aggregatutn 
primx  certix  &  quintx  quantitatis ,  &  hoC 
per  primam  regulam. 

Deinde  dic  habeo  3.  aggregatum  fecun- 
dx  &  quattx  quantitatis  &  7.  aggregatum 
primx  certix  &  quintx  quantitatis  igituC 
per  fecundam  harum  regularum  quadratum 
de  3.  quod  eft  9.  eft  xquale  produ£tioni  ter- 
tix  quantitatisinfeipfam  &  in  aggregatum, 
primx  cercix  &  quintx  quantitatis  3  pofita 
igitur  tertia  quantitate  1 .  co.  multiplica  in 
fe  fic  i.ce.  multiplicain  7-fic  7.^0.  igicur  1» 
cen.p.^.co.  xquacur  ^.quare  valor  rei  eft^i. 
21  -7-  m.  3.T&  hxc  eft  tertia  quaticicas  , 
quadraeam  fic  33. -7- m.^.  1041.  7-facigi- 
tur  ex  10.7-m.  21  -7  refiduo  &  fimiliter: 
ex  3.  duas  partes  quarum  multiplicatio 
vniusin  alteram  faciat  33  -f  m.  104  1-^ 
dimidia  3.  fic  1-7-quadra  fic  27- auferas  33* 
-f  m.  ty..  1 041  -f  fit  ^t.  1041  -7-  n;.  3 1  —  & 
htrius  v/..  vniuerfalis  addita  &  detradla  ab  i-f 
oftendit  fecundam  &  quartam  quantitates  * 
fimiliter  diuide  1  o-f  m.fy.  zi  j- fiunt  J  -J-tn« 

V*  5  i  l^&a  fiw>MJT  m'  ¥•  i  85  &  ,e- 

—  trahe 


190  LiberVnicus.  Cap.  LXVI. 


trahe  ex  hoc  quadratum  tertia?  partis  id  eft 
35  f  m.  Ri.  1041  fremanent^i..  1041  fm. 
$4.585  ^  m«T  &  nuius  #•  vniuerfalisaddita 
&detracta  a  5  f  m.  Ri.  5  f  oftendit  primam 
&  quintarn  quantitatem  erunt  igitur  quan- 
trtates  vt  infra. 

Pritna  5  f  m.  Rz.  5  fm.  rz.  V.  r^. 

1041  f  ra-*-  5S5*H-  m*f 
Secunda  1  f  m  iy..  V.  r/.  1 04 1  f  . 

ro.  3  1  f        *  ■ 
Tertia  r>.  21  f  m.  3  t 
Quarta  1  f  p.  i£.  V.  iji.  1 041  f  m.  3  if 
Q^inta  5  f  m.  Rz-  5.  f  g  y.  V.  $t. 

1041. f  m.Ri.  jS^.^m.f 

Nota  etiam  ad  fimilitudinem  fecundaere- 
gulse  fupradidbe  in  4.  quanticatibus  conti- 
nue  proportionalibus  quod  fiex  quadrato 
aggregatiomnium  4.  quansicatum  detraha- 
cur  aggregatum  quadratorum  dicfarum  4. 
quantitatum  &  refidui  fumatur  dimidium 
tale  dimidium  prodticetur  ex  aggregato  fe- 
cundae  &  quatta:  quantitatis  in  aggregatura 
primze  fecundx  &c  tertiae  vel  ex  aggregato 
prirr*E  &c  tertias  in  aggregatum  fecundas  cer- 
liae  cV  quartae  quantitatis  exemplum  fmc 
quantitates  8.1 2. 18.  27.  quadratum  aggre- 
gati  eft  4225,  aggregatum  quadratorum 
12^1.  refidimm  eit  2964.  huius  dimidium 
eft  1482.  hoc  igitur  producitur  ex  aggre- 
gato  fecundae  &  quartae  &  eft  39.  iu  aggre- 
gatum  primae  fecundae  8c  tertice  quod  elt  3  S. 
nam  ex  38.  in  39.  fic  14S2.  Sc  fimilicer 
idem  148  2.  producitur  ex  aggregato  primas 
&  tertiae  &c  eft  16.  in  aggregatum  fecundas 
ter  tise  &:  quartss  quod  eft  57.  nam  16 .  in  5  7. 
facit  1482. 

3     Fac  de  29.  partcs  5.  continue  proportio- 
nales  ita  quod  mcdia  illarum  fit  r,  hxc  patec 

ex  prscedenti  3  habeas  tamen  pro  regula  ad 
facilius  operandum  vt  addas  illum  numerum 
quem  viseftemediam  quantitatem  propor- 
tionalem  Sceft  i.ad^^.  fit  jo.item  minue 
abeo  1.00.  fit  30.  m.  1.  co.  ho«  femper  mul- 
tiplisa  in  diclum  numerum  quem  vis  vt  fit 
media  quantitas  &  eft  i.fit  30.  m.  1.  co.  vc 
boc  fomper  eft  xqoale  i.ce.  igitur  fi  h  ce.p. 
i.co.  aequatur  ^o.res  ^alebft  5.  per  capitu- 
lum  ,  Sc  hoc  femper  eft  aggfegatum  iecun- 
dx  &  quartae  quanticatis,  igitur  aggregatum 
primae  tertiae  & qnintae  eft  24.  &quia  i.eit 
tertia  quantitas  igkur  23.  eric  aggregatum 
primae  &  quintas  quantitatisj  &  per  praece- 
dentem  quaEftionem  habebisquanritates  hoc 
modo  diuidendo  5.  &  23.111  duas  partes 
roducentes  1.  Etita  fi  diceret  fac  de  33. 


Prima     jif  •  m. 
Secunda  2  f  rn. 
Tertia  1 
Quarta     2  f  P*  9*' 
Quinta    n  f  P*. 


5  f 
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partes  5.  continue  proportionales  ita  quod 
mediafic  3.  addde  3,  ad  33.  fit  36,  minue  1. 
co.  fic  3<j.  m.  1  .co.  multiplica  in  3.quod  vis 
vt  fit  teitia  quanticas  fit  10S.  m.  3.  co.  Sc 
hoc  itquatur  1.  ce.  igitur  res  valet  9.  &c  hoc 
«ft  aggregatum  iecunda;^  quartie  quantica- 


ris  quare  aggregatum  primae  &  quintae  eft 
21 .  ideofolue  vt  fupra. 

Quidam  famulus  fugiebat  a  Mediolano 
iens  Neapolim  &:  ibat  lta  quod  fingulo  die  1 '" 


Primus 


Secundus 


3 

Dies 


14 

•t  /S  rr.r#^-- -•1*lB 

perficiebat  ^  totius  itineris  Dominus  cog- 
nouit  hoc  infra  biduum  ,  &  ita  tettia  die 
incepit  fequifamulum  &  infecutusefteum 
ita  quodqualibecdie  petficiebatf  totius  iti- 
neris,  5c  nefcio  quot  milliatia  fmt  a  Medio- 
lano  NeapoJimqtmo  igitur  quando  &  vbi 
iunget  eum }  fic  facies  detrahe  7.  a  10.  fit  3. 
deinde  mulciplica  2.dies  itineris  prirai  anti- 
cipantis  in  7.  denominatorem  fecundi  fiunt 
i^.diuide  14.  per  3.  exic  ^f  adde  ei  2.dies 
fient  dies  6  f  &  in  tot  diebus  coniungen- 
tur  probatio  elt  quancum  primus  in  diebus 
6  f  pcrfecit|f  totius  itinens  praxife,  fed  fe- 
cundus  indiebus4f  perfecic^*  totius  itine- 
ris,  fed  £  &  ^  funt  f  totius  uineris  igituc 
erunt  iuncli. 

Polles  per  hoc  facere  quseftionem  de  fitu- 
lis  quarum  vna  poft  aliam  defcendit  .•  item 
euntibusaNeapoli  Mediolanum  &c  a  Medio- 
lano  Romam  vbi  coniungencur  &  eft  pul- 
chra  interrogatio  3  fed  faciiiter  foluitur  per 
la  co. 

Quidam  iuit  peregre  cuni  quancitate  pe- ; 
cuniarum  Silucratus  eft  cubum  decimaepar. 
tis  capitalis&  fuitlucrum  ^.p.quam  capka- 
lequaeruntur  capitale  &c  lucrum,  dicesigitur 
quia  i.cu.m.  j.aequatut  io-co.  adde  30.de . 
communi  fienti.cu.p.27.a:qnalia  lo.co.p. 
30.  diuide  per  1.  co.  p.  5.  quinquagefimura 
primum  capitulum fiunt  1.  ce.  m.^.co.  p,S 
aequalia  10.  quare  r.  ce.aequatur  3.  co.p,  j, 
i^tur  resvalet  1  f  p.Ri.  3  f  cape  igitur  10. 
co.  erunt  i^.p.Ri.  325.  &  hoc  fuit  capita- 
le,&  quia  lucrum  fuit  ^.p.igitur  lucrum  de- 
bec  elle  1  S.p.Ri.  325. 5c  tantus  erit  cubus, 


17  P- 
5  f  P-  ^ 


8f 


29 


p.  R£<5  95  77 
ty.    #8-k  P- 


cuba  igitur  if  p.  Ri.  3  f  primo  quadia  fit 
5  f  p.  jji.  29  f  multiplica  igitur  hoc  in  f 
p.Ri.  ^f  fit  vt  vides  8f  p.  Ri.  95  f  p.  i> 
98f  p-Ri.<?5^  fed  ^-95  f  eft  9  ^igiturad- 
ditis  8f&9f  fiet  hiccubus  1  S-p.Ri. ^ 
p.^t.9 8  f  &  hoc  aequatur  1 8.  p.iii.  3 1  j.igi- 
tur  Ri.  325.  oequatur  4uabus  radicibus qu;t 
funt  Ri.  65  jj  &  Ri.  98f  quod  fcies  qua- 
drando  ^i.  3  25.  fic  3  25.  quadra  y.. 
iji.98f  fic  32  5.qiaod.  eft  propofitura. 

Diuide  10.  per  talem  numerurn  cjuod  15 
exeat  6.  plus  diuifore ,  fac  fic  fempercape 
dimidium  6,quod  eft  ^.quadra  fit  jj.adde  ad 
io.fit  1  9.capeRi.  l^.eft  Ri.19.  huic  adde& 
minue  dimidium  numeri  differentiae  quod 

eft 
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sft  fk  tit  m  1  9.  m.  j .  vru  pars  ,  aliu  ju.  1 9. 
p. ).  etcnim  diuifo  1  o.  pcr  1  9.  m.  5.  exic 
*  ip.p.j.  qux  cft  6.  p.  qujmiz.i9.rn. j.& 
ell  rceuUdemodo  in  qua  btec  vis  Algebrx 
idfo  pc opofiu  non  lubenti  algcbra  dum  c> 
niict  homoficere  pct  viam  fu&orum  ia- 
ducaet  defpcutionem. 

Uuudc  ia.  in  4.  partcs  continuc  propor- 
tiunaks  iu  quod  quaduta  primx  &  quartx 
ptxtium  fint  duplum  /juadratorum  lecundx 
&  ceruxpartis  ,  fcias  quod  hxc  potica  eft 
proptcr  duoptimum  propter  crrorem  110» 
icgulx  quadugefimifccundi  capituli ,  nam 
illa  rcguia  dehcit ,  nam  li  Une  intelligauir 
lpfarit  vniuerUlis  &  tenet  in  conucrlis  & 
aliis  fraclis  &  furdis  &  eft  fenfus  cum  fue- 
nnt  4.  numcri  quomodolibet  tales  quod 
dirtacntu  fccundi  a  tcrtio  fitxqualis  primo 
&  quod  fccundus  &r  tertius  xquentur  quar- 
co  &  cft  diccre  cum  fuerint  4  numcri  quo- 
rum  prunus  &  lecundus  iuncti  xquantur 
tettio  atque  fecundus  &  tcrtius  xquentur 
quarto  tunc  fem per  quadrata  primc  &quar- 
t  r  quautiucis  lunt*duplum  quadracorum 
lccundx  &  tcrtix  quantitatis ,  &  hocfempec 
verum  elt  pone  icjitur  quod  prima  quantitas 
iit  i.co.  igitur  rcfiduum  erit  iz.m.  i.co.  & 
hoc  xquabitur  fccimdx  terux  &  quartx 
quantiuti  igitur  pet  rcgulam  quarta  quan- 
utas  cft  6.     -"-co.addeei  i.co.nt  <».p.7-co. 

rrima  l .  co. 

Secunia  j   m.  7-  co. 

Tertu  )■  p.  7  cao 

Quaru  6'.  m.  -f  co.   

6.  co.  m  t  cen. 

9.  m.  1  7  co.  m.  —  cen. 

Pnnu  ,t  1.  m.  ty.  115.  y- 
Sccunia  l^.  64  -j-  m.  6. 
Tcrcia   6.  rra.  7  -j- 

Quana  18-7 

capc  dimidium  quod  eft  j.  p.  —  co.  &  hoc 
cuc  tcrtu  quancitas  detuhc  eama  quarta 
icnuncc  fccunda  j.  tn.  7-co.  cum  igicur  fmc 
conunuc  proporuortalcs  duc  prima  in  quar- 
um  ftimc  §.  co.  m.  7  ce.  duc  fecundam  in 
tcraam  6unt  9.  m.  1  -co.  m.  ^ccn.  quarc 
unJcm  fient  1.  ce  p- 28.  -7«qualu  14.  co. 
quarc  res  valct  1 1.  m.  sy.  1 1  $  -J-  &  hxc  eft 
prtma  quantius  hanc  derahe  ex  la.rcma- 
nent  *.  1 1  $  fcuius  dimidium  eft  i^.  28  -f 
Mtottus  quaru ,  huic  addc  primam  fit  1 1. 
m.  m  28.  j  huiui  cape  dimidium  quod  eft 
C.  m.  tcnia  quantius ,  hanc  detrahe 
cx  quaru  rcmancc  *v.  64.  —  in.  6.  hx  igitur 
quAiiutaccsfunc,  continuc  proportionalcs  8c 
quadutum  pnmx  &  quartx  iunt  duplum 
quadratorum  fecundx  6c  tercix  quod  cft 
ptoDoUtura.    Siraiiitcr  li  dicat  inoenias  4. 

Prima    1.  co. 
SccunJa  4. 
Tertu   4.  p-  c  co. 
Quarta  S.  p.  1.  co. 

Prima  10.  m.  1. 
Sccuada  4. 

Tettu    su.  io>    p.  2. 

Quatu  it.  zo.    p.  Xs 


quantitaus  continuc  pioporcionalcs  quod 
(ecunda  fit  4.  &  quadrata  primx  &  quartse 
fmc  duplum  quadratorum  fecundse  &  cerciae 
tunc  habcs  4.  fecundam  quantitacem  .pone 
primam  i.co.  igicur  tertia  quia  componitur 
ex  fecunda  &  prima  eric  4.  p»  1.  co.  &  4. 
etit  8.  p-i.co.  quia  compomtur  ex  fecunda. 
&c  teitia  :  fequere  xquacionem  habebis  pri- 
mam  &  reliquas  vc  vidcs  ,  &  ica  plurespo- 
tes  formare  cafus. 

Diuide  10.  in  j.  partes  continuc  propot-  t 
cionales  ica  quod  quadiaca  pnmx  &  certi^ 
limul  iuncta  facianc  40.  ex  nonagefimafe- 
cunda  quxltione  ,  hoc  modo ,  quadra  10.  nc 
100.  duplica  fcmper  fit  ioo.  auferasnume- 
rum  quem  vis  vt  aggregent  quadrata  &  eft 
40.  remanenc  1 60.  accipe  lji.  fic     itJo.  ab 
ipfa  decrahc  numcrum  diuidendum&  eft  10. 
fit  1^.1 6o.m.i  o.  St  hxc  eftfecundaquantitas 
deinde,  aufeream  ex  io.remanec  20.  m. 
160.  aggregatum  prims  &  Cercix,  diuide 
igicux  20.  m.  ^i.  i<jo.in  duas  partesex  qua- 
rum  multiplicatione  inuicem  producatur 
iiJo.m.^t.  64000.  per  centefimam  velcen- 
tefimam  decimamfextam  regulam  quadrage- 
fimifecundi  capicult ,  diuide  igicur  20.  m.  qc. 
16  c.  perxqualia  fic  10.  m.^.  40.  quadra  fit 
i^o.m.^.io^ooo.  detrahe  z^o.m.ijt.o^ooo. 
fic  y..jjt.  1 6coo.  m.  1 20.  cuius  Rt.  vniuerfalis 
addita  &  diminuta  a  io.m.iji.40.oftedic  par- 
ces  erunt/igicur  parces  vc  vides  probacionem. 
Na  probacio  faciiis  eft  quia  omnes  incrutia- 
tiones  radicis  vniuerfalis  cadunt,  tam  in  ag« 
grcgatione  quam  eciam  in  mulciplicacione, 
piodudum  enim  primx  partis  eft  140.n1.  y.. 
16000.  p.^i.  io^ooo.  m,  1 20.produ6c.um  ter- 
cix  cft  140.  m  Bi.  i6"ooo.  p.  %t.  r^ooo,  m. 
120.  eoquod  incruciaciones  cadunc  vcrin- 
que  igitur  aggregatum  primx  &  tertiae  eft 

Prima     ro.    m.    ^i.    40.    rn.  94.« 

V-  fy.  16000.  m.  1  20. 
Secuncfo  fy-  160.  m.  10. 
Tcrcia   10.  m.       40.  p.  ^i.  V-  ^t. 

icooo,  m.  1  20. 

280.  m.  1 40.  m.^.  6*4000.  p.$i.  6*4000.  igi- 
tur  hoc  cocum  eft  40.prxcife.  Dux  eoim  ^i. 
400C,  faciunc  ^i.  16000  &  dux  ts/l.  iSooq. 
faciunt  iji.  64000.  &  fimilicer  mulciplicatio 
primxincerciameft  140.rn.gi.  i6ooo.p.i2o. 
nv^i.  16000.  quod  eft  dicere  igicur  260.  m. 
^.64000.  &  hoc  cft  quadratum  de  Iji.  1 60. 
m.  10. 

Cum  fuerint  6.  quantitates  continue  pro- 
j-ortionaies  ,  fi  aggregacum  quadracorum  6. 
quanticatum  minuatur  ex  quadrato  aggre- 
gati  didarum  quantitatum  Sc  relidui  fuma- 
tur  dimidium&  tale  dimidium  diuidatur  pef 
aggrcgatum  ornnium  dccra£la  prima  quan- 
ticaceexibic  aggregacum  primce  cercix  & 
quintx  quantiucis ,  fi  vero  diuidatur  per  ag- 
gregatum  omnium  detra&a  fexta  quantica- 
te,  exibic  aggregacum  fccundx  quartx  c% 
fextx  quantitatis  ,  &  hxc  regula  eft  vniuer* 
falis  vt  reliqux  &  inuenta  geomeCricx  ,  de- 
monftratur  enim  ex  quadragefimatercia  pri- 
mi  ellucracorum  vc  &  ornncs  reliqux  exem- 
j^Ium  capio  1. 2.  4-8. 16.  ^  aggregatum  e^ 
63.  quadratvim  fiius  35^$>*  fummaquadra- 

toiurn. 
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torum  i  detracta  a  3  969-  remanent 
2604.  diuide  per  a:qualia  exit  1302.  diuide 
I  302.  per  62.quod  cft  aggregatLimornnuim 
dempto  1.  primaquantitate  exit  21.  aggre- 
gatumprimx  tertia:  &c  quinrae  qitarititatis  & 
timiliter  C\  diuiferis  1302.  per  3  1.  quod  eft 
aggregatum  omnium  dempta  fexta  quanti- 
taceexibic  42.  aggregatum  fecunda?  quart^ 
&  fextae  quantitatis. 

Primum  Exemplum. 

Rt.    cu.     3.                 p-  CU*  Zi 

B>.    cu.    9.-    m.    Ri.    cu.    6.  p.  R/-. 
cti.  4. 


2.  pr 


odudtum. 


Secundum  Exemplum. 
cu.    3.  m.    Ri.    cu.  2. 

cu.    9.    p.    Ri.    CU,    6.     p.  Ri. 
cu.  4. 


m. 


2. 


produ&um. 


Tertium  Exemplum. 
3k.    cu.    ro.  p.  2. 

3^.  cu.  100.  m.  Ei.  cu.  So.  p.  4. 


.10. 


p.    8.  produ&um. 


Quartum  Exemplum. 
cu.     10.  m.  *2. 

cli    100.    p.    at.    cu.    80.  p.  4. 


R*. 


JO. 


m.  8.  productum. 


Quintum  Exemplum. 
^i.    cu.    Ri.     100.  p.  2. 

$i.    cu.    100.    ra.    jLr.    cu.    80.  p.  4. 

Bi.  cu  r>.  ioooooo.  quodeft  10.  p.  8.  pro. 

Sextum  Exempium. 
iji.    cu.    r>.    100.  m.  2. 

r>.    cu.    100.    p.    Ei.    cu"»    80.  p.  4. 

B*.    cu.  1 00000.    quod    eft  10. 

m.  8.  pro. 

159-  Diuide  10.  per  r>.  cu.  3.p.B>.  cu.  2.  item 
per  fy.  cu.^.m.Bi.  cu.  2.  Item  per  Bi.  cu.io. 
p.2.  Iccm  per  Bi.  cu.io.m,2.  Icem  per  j^.cu. 
Bi.  100.  p.2.  Icem  per^.cu.  r>.  100,  m.  2. 
ltem  per  Bi.  cu.  24.  p.Ei.  cu.  <?.  p.Ri.  cu.  %- 
Item  mukiplica  Ri.  io.m.^..cu.io.m.2.  haz 
iunc  8.  peciciones  euacuantes  totam  rem  Rt. 
cu.  &  quadratarum  ,  &  nihil  aliud  volunt 
•ftifi  quod  inuenias  recifa  &  binomia  fua  auc 
trinomia  id  eft  tales  numeros  qui  mukipli- 
cati  per  didtosdiLHiores  faciant  numeros  in- 
cegros  aut  faclos  non  furdos  3  tales  enim 
fant  diuifores  boni. 

Pro  primis  6.  cafibus  dico  quod  proce- 
dunt  eodem  modo  ferme  quadra  vtrumque 
extremudi  8c  poue  pro  extremis  ,  deinde 
multiplica  vnum  quadratum  per  alterum 
.  &  produdti  accipe  ^t.  &ponceam  m  medio 
per  p.  Ci  diufior  eft  recifum ,  vel  per  m.  C\  eft 
-binomium  ,  &  tale  trinomium  fimplex,aut 
trinomium  recifum  fi  mukiplicetur  in  diui- 
iorem  producit  numerum  fanum  ,  qui  po- 
nitur  pro  diuifore  :  deinde  multiplicabis  idem 
trinomium  per  ia.  numerum  diuidendijm  &: 
prcducetur  trinomium  diuidendum. 

In  primo  igitur  cafu  quadra^.  cu.^.fitRi. 
cu.  9.  quadra  Rt.  cu.2.fit  Rt., cu.4.  mukiplica 
Rs.  cu.9.  in  ^i.cu.4.  fit  Ri.cu.R>.  36,  quod  eft 


iji.cu.  6.  hanc  pone  m.  quia  r>.  cu.  3 .  p.  ^i. 
cu.2.  fuic  binomium. 

Et  nota  quod  produilum  erit  illud  quod 
produciciLr  ex  excremis  cantum  inuicem  , 
nam  alix  cruciationes  cadunt  quare  multi- 
plica  ^.cu.3.  in  ^t.cu.  p.fit  ^i.  cn.  27-quod 
eft  3.  mukiplica  ^t.cU.  2.in  iji.cu.4.  nt^.cu. 
S.p.quod  eft  2.1'gitur  produdtum  etit  3.  p.  2. 
quod  eft^.  &  ita  vides  in  exemplo  fecundo 
quod  trinomium  eft  per  p.  quia  diuifor  fuit 
iii.  cu.3.m.^i.cu.2. 

Et  ita  in  tertio  exemploquadra  cu.io. 
fit  ?i.  cu.  ioo.quadra  2.  fit  4.multiplica4. 
in^..  cu.  100.  cuba  4.  fic  64.  multiplica  64. 
in  ioo.fit  capc     6400.  qus  eft  80.& 

^..cu.80.  eft  mediaquancitas  erit  igitut  hstc 
minuenda  Sc  fiet  trinomium  recifum  cu. 
ioo.m.^i.  cu.80.  p-4.quare  in  quarto  exem- 
•ploerit  etiam  idem,  fed  pcr  p.  &  ita  ptodu* 
dum  exit  ex  extremisintertio  exempio  18. 
8c  in  quarto  erit  2. 

Pro  quinto  exemplo  fimiliter  quadra 
cu.  ^i.  100.  fit  iji.  cu.  100.  quadra  2.  fit  4. 
mukiplica  vnum  per  aKud  cubando  4.  fic^. 
cu.  ^i.  6400.  quod  eft  ^i.cu.  80.  vt  prius  &: 
ita  fic  trinomium  ^i.cu.  100.  m.  fy.  cu.  80.  p. 
4-&  pofui  ^i-cu.iji.  1 00.  quia  idem  eftquod 
^i.  cu.  10.  vt  videres  veritatem  >  8c  itadice- 
mus  in  fexto  exemplo  quod  trinomium  re- 
cifum  erit  Bi.cu.ioo.  p.B/.  cu.80.  p.4.  funt  & 
in  his  fex  modis  aliae  regulae  inueniendi  re- 
cifa  veluti  recifum  de  Ri.  cu.3-p.Bi.  cu.2.  eft 
Bi.cu.243-m.Bi.  cu.  162.  p.Bi.cu.  io8.m.Bi. 
cu.72.p.Bi.cu.48.m.^i.cu.3  2.  &produ£tum 
eftex  extremis  videlicet  bi.cli.  729.  quodtft 
9.  m.Bi.  cu.eT4.qu0d  eft  i.8c  icaeft  7. 

Modus  inueniendi  tale  recifum  eft  vt  in- 
uenias  primum  relatum  de  3.  8c  eft  245. 
quia  fit  ex  cubo  3 .quod  eft  27.  in  quadr atum 
3-quad  eft  9.  8c  ica  inuenies  primum  rek- 
tum  de  2.  quod  eft  32.  deinde  interpone4. 
numeros  continue  proportionales  inter  eos 
quorum  primus  eft  ex  ce.  ce.  3.  in  2-fecuiii 
dus  ex  cubo  3.  in  quadratum  2.  tertiusexcu- 

Bi.  CU.  3.  ,  m.  Bi.  cu.  2. 

Bi.  cu.  243.  m.  Ki.  cu.  162.  p.  Ii. 
cu.  108. 

m.  Bi-  cu,  72.  p.  Bi.  cu.  48.  m.  ^t. 
cu.  32. 

B:.  cu.  729.  m.  3^.  cu.  <?4.<juod  eft  7. 

bo  2.in  quadiratum  3. quartus  ex  ce.ce. 2.^115. 

Eft  iSc  alius  nibdus  in  hts  6.  exemplis 
talis  accipe  Ri.  ^.tanquam  3.  non  fit  cufeas 
■  deindedicfi  3.  eifec  2.  quodeffet  Bi.  3.  mnl- 
tiplica  Ki.  3-iu  ?..fit  Bi.  1  2.diuide  per  3.  qua. 
dracum,  exic  Bi.  i-y$c  fimiliter  dic  fi  3.  fie 
ret  2.  quod  effet  Bi.  1  -j  &:  fiet  Rt»  his  tri* 
bus  numeris  habitisqui  fnnt  Bi.  3-Bi.  1  -r" 
Kt.  ~  addeeis  bj.cu.  fientBi-cu.  Ri.^.Ri.cu.^. 
1  -j-fy..  cu.Bi.—  8c  hoceft  conuerfum  de^. 
cu.^.p.  Ri.  cu.2.  velde  Bi.cu.  3,  m.Bi.  cu.  2. 
ponendo  Bi.cu.Bi.  1  Yecontrario  vc  videsin 
exemplis,  hic  tamen  modus  eft  conhifior  & 
producit  adfii.  quac^ratam.  ^ 

Ri.  eu.  3.  p.  Bi.  cu.  1. 

jji.  cu.  Ri.  3,  rrt.  Ri,  ci.  ■Sfi.  1  j-  p. 

Cl*  Bi.^7 

*•  RL.j. 


1 
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r  <____.-►.__   /in.v  \w\iY    •-v.Wtra  ir\i 


p.  tc.  t  -7  produ&um. 
ciunt  _)_•  8  f  

&,  T...  CU.  1. 

____b  _._.     ?  _»  _ 

p.  fc.  cu.  r..  1  —  p.  *• 


auferes  lo.m.ru.  10.&  p.quscfut-t  polita  i_r 
fctittS  hab.bis  l&itut  pio  diuifore  vz.  cu.^t. 
10000000.rrv.10.6c  pro  diuidendo  ijj,  cu. 


ic.  m.  r_.  cu.  10 

10.  m.  Rt.  10 


m.      i  f  pwouauni 
__ "  *^  __*  -—  •  1  . 

hs  iu.iA*JaciuhC  «_.  7 pfiiirt-.i'- 

T.       fr*  •«•     *  •cu- 

it.cu.  _?*•  ,n*       cu>  I44V 

m.  6.  prod-.clum. 


14.  m.  *t. 


cu.  6.  p  iu.cu.1t 

p.  fji.  CU.  I  4  4- 


1C0 


14-  P-  6*  ptodu&um 

quod  cft  30. 

bac  patct  quod  innmta  funt  eiuf- 
imcii  binomii  recifa  ,  fiue  quadrati  fi- 
_.;__  _._..._•_..,  tvrimus  ir..>dus  <_lt  facilioc 


ui  alus. 
1  lioctar 


utior  quandoque  tamen  mdi- 

en  vltimo  modo  clicitur  faci- 
■ofum  dc  *.ctt.*4«M»*cu'*-P1*tCU-1, 

piimus  numcrus  dcmdc  mulciplica  24.  in  6. 
tu  144.Sc  huius  r_.cu.cI_  numcrus  fecundus 
n^ndiiiDrr  m.  lin_.cu.6.eftp.  velccontra 
~\Ac\  _n  .  iv'Jia  ;n.un  li  ledfiua  d_  |t-cu. 
t76._i1.fc  cu  »  44-cft  pervUimumodum 

'  ^  p  j6  p  r_.  cu.iu.  1  f  lct* 

r  (7(,  n.St.CU.I^46.p-»'  CU._)_.  if  eft 

11X0.14.  6.*CU  tf.p.  fc.CU.  I  f  «Sltur  bin°- 
iniumdc  fu.cu.Z4  p  |t  cU.6.p.  _U.cu.eft  i  -~ 
i._.m._..cu.  i44-quo^  crat  manife- 


ftandum. 


U-.cu.  io-  m-  i. 
jft.  cu.  ic  m.  1. 


dci 


i.iub 
.rqinU 


3_.  cu.  10. 

__-  IO. 


10 

9 


jy.  cu.       10000000.  m.  i^.  10. 
R_.  CU.  R£.   r  0000000.  t 
10.  ITl.  R-«  IOi  9 


*_.  cu.  _}_.  1 0000000.  m.  10. 
jy..  cu.  J^i.  jooooooo.  m.  9" 


_}_.  CU,  I OOOOOOO.  p.  R/.  cU" 
R_.  10000000000000.  p.  1°°' 


Produdtum  ij_.  1 0000000..  m.  1000. 
Recifum    i^.  10000000.  p.  iooo. 
Productum  9000000.  &  eitdiuifor. 

10000000.  m.  9-q^dra  igitur  per  fcxtum 
exemplum  Rt.  cu.      1 0000000.  fit  ^t.  ciu 
1 0000000. p.^.cu.  10000000000000.  p.  100. 
icitur  produftum  erit  ex  extremis  videhcet 
iu.iooooooo.m.  1000.  quare  recifum  etum 
eiuserit  R..10000000.  p.iooo.  tk  produdtum 
erit  900000.  quodeft  diuifor,  Sc  ideo  mulci- 
plicabimuspnuuiu.  recifum  quod  fuictrmo- 
nuumvidelicet  ^_.cu.  looooooo.p.  ijt-  cu.  fy> 
1 0000000000000. p.ioo.in  #.1 00000000.  p. 
10uo.cS:  produclum  raulupticabimus  per 
cu.«t.looooooo_m.9  &  quod  produtitur  di- 
uidemus  pec  9000000.  &  exiens  eft  valo£ 
vnius  dragmxauri  puri. 


»:.cu.  100.  p.  4-  m.  Ri.cu. 

.  m  r.-.cu.  8o.qu6deft. 
^t.  cu.  640. 

Quod  fivciis  multiplicarc  Rz.io.in  ^x^ 
>.mT l.tunc  quadra  vtiamq>  partcm  &  pri- 
9  qiudi  *ndo  fc .  i  o.tict  k  .  &:  Iioc  eft  clarum 
dra  l_.cU.to.  rh  i-  multiplicando 
u.ixn  fc  fict  pnmo  r_.  cu.  joo.- 
•  mttUipiica  in  crucem  cubando 
"m.  k>.  cu.  80.  bis,  hocautemeft 
cationi  pet  8.  nam  duplicare 
.,  ,  .Sc.tftmuUiplicarcpcrg.iguurextali 
quadratura  proucniet  R:.  cu.  100.  p-4-m. 
cu.640.quare  multiplicando  hoc  per  io-  het 
produ<aa  Ri.qiudrata  V.4o  p.R:.cu.  100000. 
m.  Rt.  cu.  640000. 

MilL  auri  de  liga  pondens  dragmaru  1  o. 
&  b_ibettti$argen_iljt.cu.  lo.valec  ducatos 
16.  &  al:a  maita  eiufdem  ponderis  videhcet 
draemarum  lc  .babens  argenti  i^.i  o.eadem 
ratione  valct  dutatos  9-  quxritur  valor  auri 
&  arcenti  hxc  (oluUrtrper  vigcfimam  quar- 
tam  regnlam  jr.  capitnli  i.exemplo  finali 
abreuiando  ipfiim  ,  pone  vt  vides  Sc  diuide 
1 0.  per  R-.cu.  1  o.exit  y..  cu.     1  o.  &  hoc 
mulciplica  pcr  1  o.  m.ij_.  cu.jo.  &  per  1  o.  & 
nettrit  p_.cj.iu.iooooocc.rn.iu.io.&R-.cu. 
1. .  1 0000000.  nam  hoc  eft  ac  li  diuitiflcs  pec 
ij_.cn.  ic&  polt  multiplicaires  prouemencia 
1  .  ab  his  igitur  pcr  diftam  rcgulam 
T«m.  IV. 


1 1 
1 1 
1 1 

1 1 
1 1 


10.  200  1  181  77_ 

IO.    18IT  \  l6STTi 

!0.    1*1  *  I 

10.   I3O  7-6T  I    UT  1610;. 


Quidam  locauit  agrum  proIib.200.fmgu* 
Iis  anms  ad  j.smnos  &  vult  omnes  pecumas 
iii  miciolocationis,  emphiteota  vulc  dare  ad 
meritum  10.  pro  centum  quaeritut  quantum 
debeccsburfare,  hacc  polita  fuic  in  quxftio- 
ne  odhiagefimaprima  &  VtiaqU?  rcgula  iol- 
uendi  eft  bona  attamen  quia  cecidit  modicus 
error  inoperando  licetleuiiTimus.&quia  hid 
modus  eft  facilior  vifum  eft  vt  ponerem  ip- 
fum  quia  igitur  lucratur  10.  pro  ioo.igicur 
ex  io.facit  1  i.multipiica  igimr  to.in  zoo.ht 
2ooo.diuide  per  1 1 .  exic  1  8  ii  &  hoc  poteft 
pro  primo  .  deinde  multipiica  ldem  ili  ft 
in  lo.fit  1 8  1 8  7T  diuide  pcr  1 1  -exit  1 6  5 
hoc  pone  pro  fecundo,  &  dmtHtet  multipli- 
ci  165  ^in  10.  fit  165*7-7  ^iuide  Pel'  f 1 
exit  150'i^-0  pro  tertio,  fimiliter  hoc  rouln* 
plica  perTo.  habebis  1502  lif,  diuide  per 
ii.ex.tH^ff.pro  quarto,  fimiUter  pro 
quinto  muitiplica  ^S^mi^»  ^66' 

-'-!4-dimdeper  1  i.  exibit  124  TT.rit  Pro  54 
tot  -eiim  funt  anni  locationis  iunge  hos 
quinque  redditus  vt  vides  &  habeb.s  hb» 

7  58  1 

Inuenias  W.  de  9.  p.       80.  item 
de  8.  m.      60.  item      de  ty.  20.  m-  4. 
item  de        20.  f        8.   fuperius  m 
capiculo    vigefimoquinv   decUtauimus  * 

*W  R  <ln°4 
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quod  tales  qua:ftiones  foluuntur  per  antepo- 
fitionem^.  dicendo  quod  yt.  de  ^.p.  ij£.8o. 
eft  yt.fy..  V.  9.  p.      80.  nunc  autem  volo 
docere  modumhabendi  radicestales  appro- 
priatumexquo  etiamriteintellec~to  habebi- 
tur  modus  habendi      binomiorum  cubico- 
rum  &  $£.     &  trinbmiorum ,  &  regula  eft 
vna  in  omnibus  exemplis  licet  appareat  va- 
riata  fecundum  diuerfitacem  exemplorum. 
Pro  primo  igitur  exemplo  dimidia  ^.80.  &c 
eft  diuidere  per  4.  fit  1^.20.  quadra  fit  zo.di- 
Oide  9.  in  duaspartes  ita  quod  vna  diuifa 
per  alteram  fiac  20.  Sc  inuenies  per  centefi- 
niam  regulam  vnam  efle  4.  aliam  5.  horum 


IJi,  V.  L.         5.  p. 


V.  L.        5.  p. 


X 


igitur  ^-ligatafiundaefunt^.  V.  9.  p.^.go. 
&  erut  L.y.  j.p.i^.fed  quia  ^.habct  qus 
eft  z.dicemusqd,  ^V.9.p.$i.8o.eft>.5.p.i. 

Ec  fimiliter  pro  fecundo  exemplo  diuide 
t$l.6o.  per^qualiafit  ^.15.  quadrafit  15. 
diuide  per  eandem  regulam  S.  induaspancs 
ex  quarum  multiplicatione  vnius  in  alte- 
ram  fiac  1 5.  &  erunt  partes  j.&  3.  quare 
harum  eruntligata:  jji.  V.8.m.^.6o.  eritigi- 
tur^.  talisL.  ^.j.m.^.j, 

Et  fimilicer  pro  cercio  exemplo  diuide4. 
per  squaliafit  2.  quadrafic  4.  diuide  10. 
»n  duas  partes  ex  quarum  mukiplicatiorie 
producacur  4.  &  fienc  jji.  5.  ni.  jp..  1.  &  ^.5 . 

m.  $£.  V.  L.  jjt.  5.  m.  1. 


m. 


J^.  V.  L.  ij£.  5.  m.  r. 


L.  5.  p. 


1. 


3X  3l  L.  5.  m.  ^£.  i. 
mt^     


<  <  <  P-    L.         5.  p.  j$£.  1, 
^  ^  J,.   p.  L.  ^£.  5.  m.   ^£.  1. 
m.  ^£.  V.  20.  th.  4. 


o 

*  3*3 

3'~  M 


4». 


r        20.  m.  4. 


$t.  V.   L.  5.   m.    ^£.  3-\Tp. 

V.    L.    i$£.    5.    rn.  ij£.    3.  J±  p. 


31.  5.    m.  3e. 


f 

<! 

0 


o 

Su 


V.  L. 
V.  L. 


p.  ^£.1.  acdpeigicur  $t.  harum  partium  & 
habebis^.  V.  L.  %t.  5.  m.^t.  1.  &  V,  L. 
^i.  j.p.  ]?£.  1.  hx  igitur  fitnul  ligatae  funt  ra- 
dix  propofita ,  &  quia  20.  ra.  4.  eft  ligata 
per  m,  ligabimus  etiam  has  radices  per  rn. 
ponendo  maioremanteS^  fiec^£.  V.  L.  ^.5. 
p.^£.  i.m.^£.V.L.^£.5  .m.y,.  1  .vc  igitur  videas 
produftionem  huius  $£.  appofui  Figuram. 

Etfimiliterin  quartoexemplo  diuide  yt.S. 
per  aequaiiafit  ij£.2.quadrafit  2.diuide^£.20. 
in  duas  partes  ex  quarum  multiplicatione 
proueniat  2.  &  erunt  ij£.  5.  m.  3.  &  ^£. 
5-p.  ^j.accipeigitur  V.  harum  partium 
eruntque     V.  L.^.5.  m.^.  3.  &     V.  L. 

5.  p,  ^£.  3.  hse  igitur  iunclae  vt  prius  fa- 
ciuc^£.V.L.?i.5.m.^.3.p.^£.V.L.^i.j.p.^£.3. 
1^3  Inuenias  3.  quanticates  continua:  propor- 
tionales  &  fecunda  fic  3.  ^i.  cu.  aggregaci 
primE  &:  cercia? ,  &  mulcipltcationes  vnius  in 
akeram omnes  fimul  iun<aa£  facianc  12-dices 
igitur  quiafecunda  eft3.5i.cu.  aggregati  pri- 
111«  &  cercia;  igitur  pofico  aggregato  piim* 


<< 

3x  5* 


^i.  5.  p.  3, 


p-  5.  m,  3. 
p.  ^  5.  p.  3. 
p.  ^i.  8. 


Ri-  20.  p.  JS,L.  S. 


&  certiae  1.  cu.  erit  fecunda  3.  co,  igitur  tota 
fummaerici  .cu.  p.  3.  co.  &  quia  diuifo 
dimidio  omnium  mulciplicationum  trium 
quanticacumaggregacum  earum  exicfecun- 
da  quanticas  per  nonagefimamfecunda  qua> 
ftionem  folutione  prima ,  igitur  diuifo  6,  per 
i.cu.  p.^.co.exibic^.  co.  igitur  mukiplicato 
3.C0.  in  i.cu.  p.^.co.fiettf.  multiplica  igitur 
i.cu.p.5.co.in  3.co.fit  3.ce.ce.p.9.cen.&hoc 
eft  xquale  (J.quare  i.ce.ce.p.3.cen.  aequatur 
a.quareres  valet  ^i.  V.^£.  4-^  m.  i-^&cri- 
plum  eius  eft  fecundaquancicas  &  cubus  eius 
eft  aggregatum  1 .  &  3.  &  haec  eft  Francifci 
Leonardi  de  Caligariis  cum  fequente. 

Inuenias  ^.quantitaces  concinue  propor- 
tionaies  quarum  fccundafit  j^.cu.  aggregati 
prims  &  tertia;  &  furama  quadratorum  om- 
nium  fic  tripla  ei  quod  fit  ex  Xecunda  quan- 
titate  in  aggregatum  omnium  ,  pone  quod 
fecunda  fit  1 .  co.  igitur  aggregacum  prima; 
&  tertiae  eft  1.  cu.  igicur  fummaomnium 
cft  1.  cu.  |i.  1,  co.  pro  inuenienda  autem 

fumma 
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trium  quantitacum 
ium  nota  hanc  rcgu- 
tcum  primz  &  tcrci.e 
itmue  pt  oportionaliuin 
t  quadratum  fccundx 


fumma  quadratoi 
comtnnc  propotti 
lam.  Quadta  agi 
tiiumquantitatun 

*  a  Ftoduao  a 

quanmatit  icl.duum  cft  quod  quzris  :qua- 
dta  leitut  1  •  cu  quod  cft  aggregatuin  primz 
^tatixi.;  j.Jctrahc  1  .cc.  quaJracum 
i.rtfnanrt  i.cc.  cu.  m.  1.  ccn.pro  aggrega- 
to  tiiuinquaJiatorum  hoc  autem  dvbec  eilc 
tripjum  produdo  fccundr  in  totum  aggre- 
gatum  taJc  autcm  produCtiimeft  i.cc.  cc.  p. 
j.  cc  igitur  i.ce.  cu.  m.  i.cc.  zquatur  j.ce. 
cc.  p.  j.cc  quare  i  .cc.  cu.  zquatur  j.  cc.cc. 
p.  4.  cc.fchilando  igitnr  pcr  i.  cc.  fict  1.  cc. 
cc.  xqualis  i.cc  6.  4-quarc  resvalet  V. 

*  I  2  1  r  Sl,Ul*  cf*  Xf  &  nic  e^  kcunda 
quautius  ptimam  &c  tcttiam  inucnicsclfe  8. 
quiaeO  cubus  de  i.  igicur  fac  de  S.  duas 
pAitct  inquarum  medio  cadat  2.  per  centc- 
limam  rcgulam  habcbis  igitur.  rrimam  4. 
m.ju.ij.  ycundam  i.Tertiam  ^.per  Ri.i  2. 

Quxritur  quoroodo  inucniautur  duo  mo- 
rorcs  qui  nunquam  mngentuc  in  ciiuVm 
punlt»  vlque  in  ztcrnum  &  dimicccnc  infi- 
rlita  functa  jii  qu;bus  non  coniungencur  & 
vltn  iiocdimittctU  in  (inites  infinita  punCta 
in  quibus  non  ccniungcntur  *hx  lunt  tres 
conditioncs  ,  Si  Jicuur  quxftio  hxc  quxftio 
inriniti  dc  trhiuto  ,  &c  elt  cx  hbro  dc  mifte- 
rits  «ternitatij.*  Rcfpondeo  igitur  qund  li 
(int  duo  mol>iiia<ju*  perficiant  rcitolutioncs 
jn  tcmputibus  inuicem  incommenfurabili- 
but  q.u-J  talibus  cucnicc  prxdiCta  omnia  , 
quod  cmm  non  coniungantur  in  codcm  pun- 
£to  vfque  tn  xternum  patct  cx  vigefirr.a 
quxihonc &C hoc  clt  piimum ,  lecundum,  iic 
iit  quod  vnum  moucatur  in  Ri.7.  reliquum 
in  fc.$.dicrum  &c  primum vocetur  Afecun- 
dum  b,  &c  paretquoJ  taliatempora  erunt  in- 
Commenlur;.L-il  .1  quia  7.111 5.  non  producic 
numcium  qtudratum  linc  igitur  mn&a  in 
pundto  A  dico  quod  non  coniungcntur  in 
aiiquo  pundto  diftante  ab  A  pcr  parccm  coci 
commeniurabilcm  id  etl  nec  pei  medictacem 
circuh  aut  tcttum  partem  aut  quarcam  &c  fic 
n-.  intimtuMi  cum  igitur  iint  infinita  pun£ta 
diltantia  ab  A  pei  pattcs  commenfurabiles 
cV:  m  nullo  eorum  coniungcntur  pacet  fecun- 
dum  propofitum  :cx  hoc  patct  tcrtium  nam 
cum  lcmper  camungantur  in  pun&is  diuer- 
lisvique  in  inhnitum  pcr  primam  conduio- 
ncm  &  cuilirHtpunftocorrclpondentinfinira 
pan&a  in  quibus  non  coniungentur  igitur 
dimittcnc  infinities  infinita  pun&a  in  qui- 
s  vfque  in  zcernum  non  coniungencur, 
i.ec  poceft  dici  quodcommenfurabilia  pun- 
•*       cla  vniUi  coincidanc  commenfurabilibus 
altcuius  altcrius  nam  lic  lcquerctur  quod 
j  unda  principaliadiftarent  per  partcs  com- 
mcnfutabilcs  quodcft  contra  potitum ,  patec 
lcquela  ex  octaua  dccimi  Euclidis  :  quod 
autem  non  polDnt  coniungi  tn  aliquo  pun- 
clocommelurabili  amplius  patec :  nam  (i  fic 
coniungancur  in  c.  diitante  ab  a.  percertiam 
partem  circuli  in  annis  1 000.  igitur  in  annis 
looc.  iterum  coniungcntur  in  A  quod  ell 
contra  pofita  in  vigelima  quztlione  qux  fu- 
datut  l  iperdccimamfcxtam  dccami  Euclidis. 
Patcc  igicuc  conclulio  quod  a  &  b  nioue- 
Tm.ir. 


buntttr  vniformitcr  in  aliquo  eirculo  ,  6c 
nijnquam  coniungcntur  in  eodetn  piihdto,. 
feJ.  coniunctio  eorum  eric  diueEfa  in  infini- 
cum  ita  quod  iii  infiniciiri  pun&is  coniun-  1 
gcntur  diuerfis  &  quod  infinitaerunt  pundla 
in  quibusnon  coniungencur  ,  Sc  quod  infi- 
s  infinita  puncla  erunc  omnino  diuerfa 
in  quibusnon  coniungencur,  tte  ita  eric  in« 
finitum  triplicatum.  Ex  quo  fequicur  quarca 
quod  fi  dlenc  infinita  mobilia  in  eodem 
punclo  quorum  quodlibec  moueretur  cem- 
poribus  ineonmienfuiabiUbtis  alteri,  quod 
vluapizdicta  nullum  eorum  vnquam  con- 
iungerctur  cuin  duobus  ex  aliis  vfque  in 
artcinum  neque  in  vnoeodcm  tcmpure  ne-> 
cju^  in  diuerlis  &  hoc  ferc  tranfcendic  cogi- 
tationem  humanam. 

Ex  hisliquet  infinities  infinita  eiTe  pofli- 
bilia  fecundum  caufas  materias  &c  fecundum 
cfricicnces  in  vniuerfali  quz  tamen  nnnquam 
criint  vfque  in  zternum  ,  &  tamen  vfque  in 
a •ternum  nunquam  idcm  aliquid  redibic  irt 
quo  opus  nbilfus  diuinz  fapiencix  laudacur, 


C  A  P  V  T  LXVH. 

De  (jeomctricis  qmfliombxs, 

CVm  dixerit  duos  habeto  numeros  qni  t 
taiitum  aggregent  quancum  mulcipli- 
cenc  3c  eorum  quadrara  iunclia  imC  24  geo- 
mccricc,  accipe  igitur  Imeam  maiorem  a.  b. 
cV;  minorem  b.c.  ck.  ponatur  a.  d.  xqualis  b.c. 
Igitut  b.d.  cit  Ki.24.  zquacur  enim  quadra- 
tis  a.b.  tk  a.d, -quare  quadratum  b.e.  eft  24. 
lS;  quadracum  a.  c  ,fuperac  quadratum  b.e, 
in  quatuorttigonis  a,  b,  d,  quare  tn  duabus 


fuperficiebus  a,  d,  b,  (,  fed  hzc  fupponitnr  in 
nutnero  zqualis  a ,  c ,  linez  propccrea  quod 
tantum  aggreganc  quantum  mukiplicanc  a, 
b,  &c  b,  c,  ideo  a,  c,  eft  V.  24.  plus  du-* 
plo  fuimet  ,  &  ert  6.  quia  ccnfus  aequatur; 
24.  &  duabus  radicibus  ,ditiide  igitur  6.  iit 
duas  panesquarum  quadrata  fmc  24.  &c  erit 
per  quadragefimum  nonum  capitulum  a.  b> 
maior  3.  p.i^.  ?.  Sc  bb  c,  minor  3,  rn.  3.  &c 
per  hunc  modum  folues  alias  innumerabiles 
qux  funt  induobus  numaris  quserendis. 

Cum  dixeric  quis  habitadiametroalicuius  A 
circulida  mihi  aream  &c  latera  circunfcrip- 
tibilium  figurarum  tunc  cx  diametro  habes 
latei  a  conhmilis  figurz  infcriptibilis  ex  capi- 
culofexagelimotertio,  deinde  quxre  kacetil 
adlatus  figurz  infcriptibilisqui  cognofcituc 
pcr  capitulu  63.  velum  ad  maiorem  facilita- 
tem  defcripli  Jiacetu  a  centro  citculi  cvrcunf- 
cribcntiji  ad  latus  cuiuflibec  figurx  vc  vides» 
R    z  Semi, 
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Semidiameter  circuh. 

5000 

Katetus  trigoni. 

Katetus  quadrati. 

353^ 

Katetus  pentagoni- 

4045 

Katecus  exagoni. 

433° 

Katetus  epcagoni. 

4504 

Katetus  octogini.  i 

4619 

Kacetus  nonagoni. 

4698 

Katetus  decagoni. 

475° 

Katetus  vndecagonh 

4797 

Katetus  duodecagoni. 

4829 

Katetus  tredecagoni. 

4854 

K.itecus  quatuordecagoni. 

4874 

Katetus  quindecagoni. 

4850 

Eo  igitur  inuenio  duc  femidiametrum  cir- 
culi  in  latus  figura:  infcriptibilis :  &  produ* 
C~tum  diuide  per  chatetum  •.  quod  exit  eft  la- 
tus  figura:  circunfcriptibilis  quo  inuento  ha- 
bes  aream  per  fexagefimumtertium  capitu- 
Ium ,  exemplum  volo  aream  eptagoni  ck- 
cunfcriptibilis  circulo  cuius  diameter  eft  1  o. 
igitur  per  fexagehmumtertium  capitulum 
erit  latns  eptagoni  inlcriptibilis  47—  &c  ka- 
tetus  4  £r  duco  igicur  femidiametrum  in  4. 
^fiuncii  ^diuido  per  4^  exeunc  4. 

&  tantum  erit  latus  circunfcripcibilis 
eptagoni  quo  habito  habes  aream. 

Fuit  fuperfieies  a.b.c.d.  paralelograma  la- 
tus  b.d.  17.  d.e.5.c.e.chatetus  4,  qua:ritur  b. 
f.  quanta  fit,  eric  igicur  angulis  c.d.f.  aequa- 
lis  duobus  d.e.c.  &  dc.e.  per  crigefimam  fe- 
cundam  primi  euclidis  ,  &  quia  b.  d.  c.  &  e. 


a 


funt  re<5fcj  erit  angnlus  d.c.e.  a;quahs  b.  d.  L 
quare  trigoni  fimiles  b.d.f.  &  cd.e.  &  exhis 
proportio  b  d.ad  b.  f.  vt  c.  d.add.e.  eft  autera 
d.e.  per  quadcagefimamfextam  primi  3.  duv 
ctain  b.  d.  fic  5  1.  diuide  per  c.  d.  qu^  eft  5, 

exicb.f.jQY 

Si  fic  a.  c.  latus  quadrati  infciipd  circulo 
a.c.  f.  vT>lo  cognofcere.  Figuram  lunarem  a. 
d.c.e.  eritenimajqualis  arecctrigoni  a.b.c.eo 
quod  tam  femicirculus  a,.d.e.  quam  fuperfi- 
cies  a.b.c.e.  eft  quarta  pars  circuli  a.f.c.Vn- 
dedetracla  de  communi  fuperficie  a.e.c.  re- 
manebit  trigonus  a.b.c.arqualislunari  fuper- 
ficiei  a.d.c.e.fit  igitur  diametera.f.io.igicur 
quadracum  infcriptibileerit  50.  quare  crigo- 
nus  a.b.c.  eric  1Z7&  fuperficies linaris  a.d. 
c.s»  eric  etiam  1  2  -7-  prscile. 


/  h 

5< 


o 


Sit  Caftelluma.b.  c."aqua  cintum  cuius  J 
vnum  latus  a.c.  cognofcam  &  fic  20.  pedum 
fit  autem  formas  triangularis  reliqua  autetn 


a 


duo  latera  a.b.  3c  b.c.  nefciam  quanta  fint * 
nec  poflim  menfurare,  volp  fcire  quantae  lic 
magnicudinis  area  a-  b.  c.  ponam  oculum 
meum  in  dire&o  lineas  a.  c.  ica  quod  murus 
a.c.  pollic  fimul  per  longitudinem  fuam  vi- 
deri  deinde  elongabo  me  tantum  donec 
gnorao  pofitus  fuperd.c.  refpiciac  altero  k- 
tere  punfhim  b.  tk  fit  punttns  ille  d.  inquo 
gnomo  vno  latere  ftat  fuper  d.  c.  &  reliquo 
refpiciat  punctuin  b.  deinde  menfurabod.b. 
vt  doceboinfra  quae  fic  24.  gracia  exempli 
euius  medietatem  videlicet  1 1  multiplicabo 
in  a.  c.fk  240.  8c  tanta  eft  area  trigoni  a.  b. 
c.<]ua:fita.  Eft  autem  gnomoFigura  capiens 
reclum  angulum  qua  lignarij  omnes  vtuii- 
tur  ad  quadrandas  alferes  &c  tabulas. 

Si  autem  trigomis  illeeflet  acutorum  an- 
gulorum  conftitue  gnomonem  inxta  angu- 
lurri  oppofitum  laceri  cognito  ita  qu©d  de 
directo  calero  angulum  refpiciac  vno  latereac 
akero  perpendiculariter  refpiciat  latus ,  cc* ' 
gnitum  in  extremitate  3c  talem  lineam 
menfurabis  cuius  dimidium  multiplicabis  b 
latus  cognitum  veluti  in  crigono  a.  b.  c.  h- 
tus  a.c.  fit  20.  paflus  pono  gnomonem  in  d. 
&  ita  quod  per  vnum  latus  perpendiculari- 
ter  refpiciac  a.c.  per  aliud  pundhim  b.  & 
menfurabo  d.  c.  qu£E  fit  1  8.  exempli  gratia 
capio  dimidium  1  8.  6c  eft  9.  duco  in  io.  fic 
189,  arca  trigoni, 

-V  Sit 
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Su  trwonus  a.  b.  c  (|B»ittaiiWp< 
aius  ruu  vnum  latus  lit  lo.ahud  6.  alwd  4- 

I    «in  ciuibus  locis  cadant  itatcu  pet 
■  il  m  volamcV:  eft  ccntctima  qua- 
'a  Iciimilcitt  quadtageumilecundi  capitu- 

v  uno  a  pundoa  fuper  lineam  b.c 
'  "  /'  latcra  comtocnua  punftum  &  l'unt 
JTItfcC.  «tJ.fubuahcrni- 


clL  arcatrigoni  fimiliter  capio  katetum 

c'i  qoj  fuii  ^147^  duco  in  dimidiLim 
a  b.balisfupct  quam  cadit  &  fit  23  *•  vt 
prius  &  fimiliter  duco  katetum  b.  e.  qui  furt 
in  dimidium  a.c.  &  eft  2 .  fic  fex 3 1 . 
npiius&hiceftalius  modus  menfutandi 
uigonosaliusa  fexageumotertio  capuulo* 


! 


lam 

mifi 


nus  ue  maiorc  rcmanct  48.  diiriJc  48.  pcr 
baliroqux  elt  lo.  exit  4^-2c  quia  4rd* 
roiiiusqium  10.  dctrahc  4 -~dc  10.  rema- 
iirntjf  diuide  5  70«  raedium  cxit  2-7  oc 
dilhns  cadct  Katetus  a.  f.  alatere 
ronttncntium  punclum  a  &  cft  a.  c. 

u (.  C  X  v ^:  001,1  °iuando 4 "V ^l. 
iu  ex  prima  diwfionc  cft  minus  bafi 
►omtur  anguio ,  a.  a  quo  trahis  katc- 
iper  katcrus  cadit  intra  trigonum, 
edct  «qualis  litus  minus  cx  conti- 
j  cllct  pr.rcisc  kacetus,  ii  vcro  exicns 
uus  bafi  katctus  cadetct  extra  uigo- 
ntum  diihms  a  minore  laterc  couci- 
n  q.iantum eft  mcdictas  cxcclTus  cxc- 


qur 
turn 
f* 
ncn 
cUc 
imr 
nci 
iini 


900 


5° 
»4 


i6"co 
9 


36      700  ,  *  V 

1  5° 
18  Z7»4 

Sint  duae  turresvna  altitudinis  pedum  40*' 
alia  36.  diftantes  pedibus  50.  &  duae  aues  ab  9 
earum  fummitatibus  aequaliter  volantesdef- 
cendant  luper  planum  qusero  vbi  iungentut 


fupni  balim.  Excmplum  volo  katetum 
*  «mfl  »,  b.  fuftl  latus  a.  c.  quadro  latera 
ittia  l».  St  fiunt  ioo.  &  64.  detraho 
t  alt.io  .3c  rcroanent  *6.  diuido  per 
balini  id  cft  latus  oppolitum  angulo ,  b-  a 
quo  voiodJCCtcitatetum  CSc  cft  a.c.quod  cft 
4  exit  9.  &quia  y.cftmaius  quam  4.  Jutc- 
1  i<     i  ■   .:iu  uigonum  dctrat»..'  it^itur  ^ex 

,.  it'iu  (.  diuide  per  mcdium  cxit 
tantum  dilUns  cadec  katctus  a  pundto  a. 
Et  iimilitcr  voloducctckatetum  a  puncto  c. 
fi-pcr  a.  b.  quadro  latcra  continentia  pun- 
ctura  c.     hum  100-  3c  «6.  dctraho  t6.  ex 
100.  rem.uu-nt  S4.  diuido  pcr  balim  fupcr 
quim  volo  duccre  katctum  &eft  a-  b.  qux 
rlig.cnt  1      fic  quiahoc  cxccditS.cadet 
k  irctus  exti  .1  ti  i  iiomirafuteraho  igitur  S.ba- 
limev  10  }  exeunte  proucnit  i-cuius  me- 
rit  1    &  tantura  erit  diftans  katetus 
cd.il pwido»  a. « trk d-  i-rv .  jh- 
I  t  r\  h.ic  lubebitur  quilibet  katctus 
1  uislitnam  JrtracloquaJrato  a  d.quod 
cft  1  ,',  cx  quadraco  a.  C  quod  cft  1 6.  relin- 
quitur  quadratum  c.d.  1 4  ^  igitut  c.  d.  cft 
.\  m  detiadto  quadiato  f.c  quod 

.  quadiato  a.  c.quodelt  16.  rema- 
nei  quadratum  a.f.  9  -7  quare  katetusa  t.eft 
k.  9  '  tt  firmhter  dctrado  quadraro  a.  e. 
quodcftl  —  cxquadratoa.  b.  lacctiscontcr- 
mini  trieoni  quud  cft  64.  tcmanec  quadra- 
tum  b.  c.  < 7—  cuius  ^t.cft  b.  e.  katctus  vi- 
dclicet^r.  57  — 

Etcx  h"C  hab^bitur  area  trigoni  nam 
frmnct  dutta  mcdietarc  balis  fuper  quam 
cadit  k  victus  mkatccumquodproducitur  eft 
lupcrhcics  uigoni  vcltiti  katctusa.  f.  clt  ^t. 
jl    duco  in  diinidmm  b.c  ht  i^i/cV^. 

T<M.  ir. 


Bc  eft  dicere  inuenire  pundtum  incer  eas 
zqualiter  diftans  ab  vtraquc  iummitate  , 
harc  finaiUtei  fic  per  centefimam  trigefi- 
mam  fcxtam  quadragefimifecundi  capituli 
quadra  40.  fic  1600.  quadra  30.  fit  900. 
fabtrahe5100.de  1 6oo.remanent7oo.diuide 
pcr  50.  exic  i^.detrahe  1 4.  ex  50.  remanet 
5<>.acape  dimidinm  quod  eft  18.  &  tancum 
diflabic  pundtus  ille  a  pede  maioris  turris. 

Sint  tres  turres  a-  b.c  d.e.  f.  quarum  a,b.  jd 
alticudo  iit  40.  pedes  c.d.30.  e.f.  70.  diftan- 
tia  autem  a.b.&c  d.iiC  pedum'50.  diftantia 
autema-  b.  &re.f.fit  pedum  6.0.  diftantia  au- 
tem  C.D.  8c  E.F.  fit  pedu  zo.  voloprocen- 
tovio  extendendo  iauenire  pundtum  squali- 
tcr  diftantem  a  fSrimitatibus  illarum  trium 
turrium  in  plano.  In  hocconfidera  mains  la- 
tus  in  ffigono,  b-d.  f.  &  fcis  quod  ex  fuppo- 
fitomaius  latus  eft  b.  f.  quia  eft  tfo.  quaere 
iginir  per  modum  10.  quxftionispixcedentis 
pundum  ni  linea  f.b..a:qualiter  diftantem  k 
fummitatibos  turrium  a.  b.  &e.  f.  6c  ericdi^ 
R  3  ftans 
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ftans  a  pun&of.  2-f-&  fic  pun&us  g.  eric 
jgitur  f.g.  2  7-&  fimiliter  quaaes  pereandem 
pun<£fum  inlinea  b.  d.  vbi  dua?  turres  con- 
currunc  a.b.&  c.  d.arqualiter  &  illc  punttus 
erit  i  8.  diftans  a  turri  a.b.  tk  fit  f.igitur  dico 
quod  cum  protraxeris  duas  perpendiculates 
fuper  difta  pun&a  inuenta  videlicet  vnam 
fuper  g.  aliam  fuper  1.  quod  pun&us  con- 
curlus  iilarum  erit  pun&us  a^qualiter  idiftans 
a  iummitatibus  tanium  &  fit  punctus  ille  k 
dico  igiturquod  k  eft  inuentus  quantum  ad 
operationem  geometricam  non  tamen  eft 
eognitus  arithmetice  quianefcioquantum  k 
diftent  a  punito  g.  nec  etiam  a,  b,  f,  nec  a 
fummitatibus  turrium  a.c.e. 

Prc  hoc  igitur  fciendo  quaere  per  fepti- 
mam  quasftionem  huius  vbi  cadat  katetus 
fuper  b.  f.  &  inuenies  quod  per  1 2  -f-diftans 
a  pun£to  f.  &  fit  Iocus  vbi  cadit  h,  erit  *gi- 
tur  f.  h.  1 2  ~  quare  g.  h.  erit  1  o.  fimiljter 
^uia  f.  h.  eit  1 2  -7-  erit  per  odtauam  quaeftio- 
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nemhuiuskatetus  d.h.i^.  245-7-hocinuen- 
to  per  eandem  centefimatrigefimamfextam 
regulam  quadragefimifecundi  capiculi  fi« 
operaberis,  quadra  turrim  femper  propin- 
quiorem  punclo  g ,  quam  h  ,  &  eft  e.  f.  & 
iunge  ei  quadratum  diftantia;  turris  id  ejfc 
quadratum  f.g.  §c  fiet  4.906  —quadraetiam 
turrim  kateti&  eft  c.  d.  &c  iunge  ei  quadra- 
tum  difTerentia;  incer  pun&urn  g  aequalitatis 
&  kacetumideftquadratmTig.h&  haccam- 
bo  qiiadraca  aggregant  1 000.  detrahe  ag- 
gregatum  mimus  a  maiore  qualecunque  iit 
minus,  fiue  primum  aggregatum  fiue  fecun- 
dum  detrahe  igitur  iooo.  ex  4.906  —rcma- 
nenc  3906  --deinde  confidera  an  hoc  refi- 
duumfit  maius  quadtato  kateti  d.  h.  vel  mi- 
nus.  Si  maius  vthic  nam  $906  ^-maius  eft 
quam  243  -~  cune  pun&us  k  cadec  extra 
trigonum  femper  &tunc  detrahequadratum 
kateti  d.h  quod  eft  2437-  ex  *efiduo  fer- 
uato  quod  fuit  3 906  ~-  &  remanenc  $661-^ 
hoc  atitem  fetnper  diuides  per  duplum  k<i- 
tetid.h  &c  eft  ^^j.quadra  igitur  $66 x  -f- 
fit  1341  3906  jr  quadra  V/..  975.  fit  975.  di- 
oMe  1 3  4 1 3 9o6  f -per  975.  exit  13757^ 
eius  eft  quandtas  g.  k.  Et  fi  voluerimus 
iiabete  diltantiam  puncli  k  a  puncfo  f  ad- 
demus  quadraturn  f.  g.  quod  eft  6  &  fiet 
fumma  1  3764  ~  &  •  eius  B£.  eft  diftantia 
puntU  k ,  a  pun&o  £  quod  fi  veliem  diftan- 


tiam  pundilca  pun&o  e,addam  huicfummae 
quadratum  e.  f  quod  eft  4900.  &  fiet  diihn- 
tia  K,  a  pun&o  e.  y>.  1 86(^4  ~  &  hic  mo- 
dus  fatisfacit  quando  refiduum  eft  maius 
quadrato  chateti ,  &  facit  punctum  K  ,eilc 
extra  trigonum. 

Quod  fi  pun&us  K  caderet  intra  ipfum 
vt  in  exemplo  Fratris  Ltica?  ponatur  d.f.  1  }. 
d.b.i  ^.f.b.  14-f.  e.  14-fc.  d.i  2-7  a.  b.  1 3-f- 
erit  f.g.6.  g.b.8.  f.  h.5.  (icenim  intieniuntur 
per  pra;dicl:as  regulas  f.  h.  &  f.  g.  quare  h.  g. 
erit  i.&  d.h.  erit  1  z.  quadra  igitur  vt  prius 
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turris  a.  b.  ahitudinem,  quoniam  eft  propin- 
quior  puncto  aequalitatis  g,  quam  chateto 
h.  ficuc  in  prscedenti  Figura  latug  propin- 
quius  aequalitati  g.  quam  chateto  d.  h.  fuit 
e.  f.  turris,quadio  igiturturrim  a-  b.  &  fic 
1  82  -5-quadro  b.g.  fit  64.  iunge  fiunt  i^C. 
~  quadro  fimiliter  c  d.  qwx  eft  turris  cfja* 
teti  vt  etiam  in  praeedenti  exemplo  adiun- 
gendo  ei  quadratum  difTerentia^  h.g.vt  prjuj 
&  fic  cotum  1 57  -^-  detraho  ex  24^  -^- rcma- 


a.  b.  1 3  4- 

b.  g.  8  " 
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nent  89.  quia  igitur  89.  non  eft  maius ,  ftd 
minus  quadrato  chateti  d.h.  namquadratum 
d.h.  eft  144.  quodeftmaius  quam  89.  IJeo 
indicat'  pundcum  K  cadere  intra  trigotiaal 
quare  tunc  diuide  89.  per  12.  Sc  eft  quan« 
titas  chateti  d.h.  exit  7  £  hanc  dstrahe  ex  d. 
h.  remanent  4  ~  diuide  per  £cqualia  exitK, 
g.  2  ~  quaefita.  Et  vc  videsoperarisper  cen- 
tefimamcrigefimamfextam  regulam  quach- 
gefimifecundi  capituliin  vtroque  cafu  ,  fed. 
difterenter  ,  '8c  nunquam  fallunc  hi  modi 
mon  operis  «Iiftini5te  inccr  ipfos  $c  non  con- 
l*.  fundas 


DeGeometricis 

Jis  n>m  pluribus  moJjv  pncft  pro« 
il  Itnr  ciuai  ilu  &  fupcr  uduatur  ad  al- 


!  |     Qaidatn  rrat  veftcm  ex  panno  cuius  l.i- 
"  it  br.  i  vTtftis  longttudo  br.  x.lati- 
f  ;i  J  >  br.  lo.in  lammicatc  br.  i. 
uluunt  fl<  malc,  fac  igitur  vt  colligi- 
icmcnrtr*nnnc  noftra  Itipcr  deciuiim 
ouinti  Euclidisin  libro  fccundoan- 

im  inrvr  FtirliJt*m  llUCUlodo  Oltod 
lilin  lUpCI  l.uinumi  .iw»...«   -  j 

iscll  otmubus  vcftibus  exiftentibus 
ira  pcr  latum  idctt  qux  non  hab.nt 
vt  dicunt  vulgaiiccr  valcc  igitur  hxc 
utio  111  togu  vt  fvuit  vcftcs  Vcnc«ocuin& 
palu*&  laecrnii  cc  gcnctaliccriaoniiiibus 
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vcflibus  longis  Sc  brcuibus  quas  hotnines 
portaut  cxtra  domum  dctraho,  t.  e*  io.te- 
iTuncnc  9.  dico  pcr  icgulam  It  9.  facit  1. 

1  '  &:  fimilitcr  multi- 
l.quod  cft  *f  ideft  fali 
^-dctraho  —  ex  11—  re- 
iTuncnt « 1.  dfaidj  1 1 .  per  1  -f  &  cft  lacicu- 
do  paimi  excunc  4  -f^  tantum  panni  iucrt 
pilio  dii  viddiccc  br.  4 

Si  vcio  (i:  vcttis  compofita  vc  petafuscx- 
parto  quadrata  fupra  toraccm  &  rotunda 
mliaquxre  partcmnfcriorem  pcr  viam  de- 
fcriptain  &  fupcciorcm  per  viam  quadrati 
idcli  mitli  ilu  mdo  iongitudincmin  laticudi- 
ncin  deindc  uir.gc  omnia  &c  dtuidc  pcr  laticu- 
din.  m  panni. 

Excmplum  pctafus  ex  panno  latitudinis 
br. x.  in  parta  infcriore  latus  br.  9.  in  fuperio- 
ic  vbi  anncciiiui  cingulo  Sc  rcliqux  parci 
thoraiictt  latsrudo  cli  br.5.  longitudo  autem 
x  cingdb  aJ  rinem  cft  br.  1.  pars  autcmfu- 
1  cx  viraquc  paicc  lata  br.  2.  &c  longa 
vulo  fcucqoantum  panni  conciueat  piy 
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fcc  1  .,  muttiplica  1  — in  47^  io-t  mu-~ 

tipiicai  7  111  1  '  nc  •;  vuctrahe  3  -fex  l°* 
—  remanent  7.  p.  infcriore  parte  deinde  pra 

fupcfiorc  mulciptica  2.  quod  eft  latitudo  m 
-j-  quod  cft  longitudo  fit  1  -f  adde  ad  7.  fic 
8 -f  diuide-  pcr  2..  quod  ert  laiicudo  panni 

exic  4-  &   coc  brachia  habec  petafus 

Blc.     +  "  . 

Quidam  volcbat  fcire  latitudincm  flumi- 
nis  non  potens  pertranfire  eum,  fcia*  quod 
nKnfura  per  inllrumenta  in  hoc  Sc  aliis 
tribus  fcrcjuencibus  quacftionibus  fit  per  aftro 
labiunv&pe1  quadrantem  &c  pervmbramio-- 
lis  pcr  fpecuium  6c  pet  viigulam  &  per 
l  (  ,!  ,m  Iacob  fed  mhil  melius  nihilcertvus 
nihS  iacilius  aut  cxaclius  aut  plurium  vci- 
licatum  quam  inftrumentum  didtum  gnoaio 
viucrw  tppelJari  debet  fic  quantum  6^  qua- 
dratUS  cft&  per  fe  ftat  fovmaigitur  eiusta- 
lis  ,  elt  facias  quadratam  tabulam  perfedtam 
longrcudinis  vr.ius  palfus  veldimidij  pallus 
vcl  —  nam  aliter  indigeres  laboriofa  fnppu- 
tationc  &  fit  ille  a.  b.  c.  d.  diuidemus  latera 
omnia  gnomotis  in  quotquot  volucrimus 
partes  vt  pote  12.0.  vel.  300.  vel  600.  fi  fic 
magnus  in  600.  ideft  fi  fit  vnius  palTus  vel 
duorum  fi  f  -  palliis  diuidemus  in  $oo.  fi  exi- 
guus  in  120.  paiTcsa:quales  deindein  lacere 
oppolito  in  puufto  c.  figemus  lineam  a.  d. 

KffirnafB  ea  cahbe  ita  qucd  medium  talis 
,  ft  flt  pnecife  in  linea  a.  c  &  ideo  oportet 
vt  cliuus  quo  infigitut  fit  fundatU5T  pro  di- 
midio  in  additamento  quodam  paruo  extra 
lineatn  a.  c.  vt  vidcs  pro  dimietioin  quadra- 
co  a.  b.  c.  d.  &  lit  linca  a.d.  lata  parum  vt 
non  flectatur  &  fint  fuper  eam  pinnulae  duaj 
altera  fupcr  a.  altera  fuper  d.  Sc  fint  ficut 
pomoliacus,  8c  fic  diuifa  in  parccs  acquales 
etiam  vt  func  b.  d.  Sc  c.  dita  qupd  fi  c.  d. 
ponicur  1  20.  ponemus  a.  d.  169-7  fi  fit  c. 
d.  500.  ponemus  a.d.  424  f  fi  vepponatur 
c.d.[6oo.ponemus  a.  d.  8f  Sc  fmt  (Tgnatx  di- 
uifiones  a  pundto  verfus  d.  &  a.b.  verfus  d. 
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ad  5.acl  5.  pet  numeros  fuositavt  5.  fitiuxta 
c,  &  1 20.  vel  300.  vel  600.  fit  iiuta  pun» 
dum-  d.  Sc  fimiliter  ab  a  veifus,  b.  &c  c. 
procedant  &  faciam  in  pundlis  a.  b.  c.  d. 
prominenciam  ad  modum  exignam  cui  pof- 
iit  annecti  fiiutn  cum  modico  plumbi  ita 


br.4T 

infciiorc  fac  vt  in  prxcedente  dctrahe  5.  a 
9.  rcmancnt  4.  dcindcdic.  li  4.  producit  5. 

quidproduccc  i.  producec  1  -f  adde  ad  1.     vcfrfigam  ipfura  fupcr  planum  vttacec  po- 
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nam  filum  in  pun<5to  A  fi  igitur  filum  ha?ret 
lateri  a.  b.  tunc  gnomo  vmens  eft  erectus 
perpendiculaiicer  fuperplanum  fi  auteranon 
hxret  zequidiftanter  fed  in  vna  parte  magis 
remouctur  filum  a  linea  a.  b-  quam  in  alia 
tunc  non  ftatperpendiculariter  fuper  planum 
&  operatiotua  eritfalfa  addeetiam  tabulam 
a  patte  pofteriore  vt  poftk  quiefcere  fuper 
ipfum  a  laceribus  b.  d.  Sc  a.  b.  Hoc  facto  vo- 
lo  fcire  laticudinem  fluminis  peno  gnomo- 
nem  in  plano  per  lineam  b.  d.  Sc  pono  ocu- 
lum  feu  per  ad  punctum  a  tk  moueo  regulam 
a.d.  verfus  c.  donec  per  ambas  pinulas  vi- 
deam  ripam  alceram  fluminis  &  notonumer 
rum  vbieftregula  &  per  hunc  diuidonume- 
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rum  in  medio  quadrancis  &  exiens  funt  cot 
palfus.  Exemplum  fic  gnomo  pra:di<33is  ion- 
gitudinis padus  diuilus  in  partes  300.  fe- 
cundum  duo  Iacera  pradicta  quare  cum  300. 
in—  dudtum  faciat  150.  fignabimus  1 50.  in- 
medio  gnomonis  Sc  ita  li  fuillet  longitudo 
~  palfus  Sc  diuifio  in  3  00.  partes  fignaremus 
in  medio  75.  &  ica  de  reliquis  cadat  igitur 
a.  d.  linea  fuper  5.  in  punitOj  e.  quandovi- 
deoripam  fluminis  diuido  150.  per  5.  exit 
30.  quarum  tot  paffus  erit ideft  pailus  30.  la- 
titudo  fluminis, 
tj  Ec  ponamus  quod  velis  fcire  altitudinem 
turris  fg.te  exiftente  in  pun&o  b.  &c  abfque 
cognicione  diftantia:  b.  g.  a.  pede  turris  qui 
poifes  fcire  fi  velles  per  praxedentem  fed  ad 
quid  poft  polfumus  facere  vnum  abfque  al- 
tero  &  eciam  quia  accedk  quod  non  poflu- 
mus  videre  pedem  turris  tunc  igitur  fige 
punctum  d.  iupeu  planum  vt  poce  fuper  tri- 
podem  ica  vt  linea  c.  d.  reipiciat  cacumera 
turris  nam  hoc  eft  generale  vt  femper  latus 
c  d-rcfpiciat  fem  quam  vol.imus  cognofce- 
.  rc  fiue  alta  fit  fiue  profunda  deind;  iriciuia- 
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bo  lattts  b.  d.  ita  vt  per  ipfum  poflim  videre 
fummitatem  turris  pofico  oculo  in  b.  deinde 
fixo  inftrumenco  pono  oculum  in  a  &c  mo- 
ueo  a.  d.  donecper  pinulas  eius  videamfum- 
mitatem  turns  f.  &c  fit  tunc  regula  in  e  di- 
ujde  igitur  150.  per  c.  e.  quse  fit  4.  gratia 
exempii  habebis  b.f.  pafliis  37  -j-. 


Pono  iccrum  gnomonem  in  planob. 
ita  vcpunctus  a  cadat  fuper  .  punccum  b.  & 
lineaa.  b.  cadat  fuptr  lincam  b.g.  &  videbo 
per  ad  punctum  f.  videbo  quanta  fit  b.  e. 
qua;  tic  gratia  exempli  540.  dicam  igicar  fi 
340.  pioducit  37  -7-  ^ui^  producet  300.  $ 
eft  a.  c.  duc  37  ~  fin  300.  fiunt  1 11 50.  diui- 
de  per  340.  cxit  33.  77  &  tantaetic  altitudo 
turris  f.  g.  ponemus  etiam  a.  g.  cognitam  de- 
tracto  quadrato  f.  g.  ex  quadrato  a.  f.  relin* 
quetut  quadratum  a.  g-vel  per  regulam  5. 
dicendo  fi  a.  e.  qu*  cit  340.  producit.  a.  f. 
quae  eft  377-quid  producet  cc.Cjlise  fit  i6c. 
duc.  37.-7-  in  \6o.  iit^ooo.  diuidc  per  340. 
exeunr,i7  ~  Sc  tanta  erit  a.g.  &  ita  venacus 
es  altitudinem  turris  ik  diltantiam  vnica 
operacione. 

•  Animadueite  quod  femper  a.  c.  vel  b. 
d.referunc  alcitudinem  cuiris  quoniam  funt 
arqui  diftantes  ei,  a.  b.vero  &c  c  d.longitudi- 
bem  plani  a  g.  fiue  diftantiam  a.  turri  quia 
lineae  a.  b.  6c  c.d.  func  vna  cum  linea  a.  g. 
vel  a:qui  diftantes  ei. 

Animaduerte  fecundo  quod  linea  a.  d.  ca- 
dic  aliquando  non  fuper  lineam  c.  d.  ledfu- 
fuper  iineam  b.  d.  &c  hoa  eft  quando  dittan. 
tia  a.  g.  maior  eft  akicudine  f.  g.  vt  videshic 
quandoque  cadit  fupra  punclum  A.\  praecisl 
&  tunc  a.  g.  diftancia  sequalis  eft  f.  g.  akitu- 
dini  fi  vero  alcitudo  f.  g.  fit  maior  diftantii 
a.  g.  tunc  a.  d.  linea  cadit  fuper  lineam  c.L 
fi  igitur  caderet  vt  hic  linea  a.  d,  fuper  e  & 


foret  b.  e.  160.  dicam  vt  prius  vbi  a.  e.  ft 
340.  fi  340.  producit  37  vbi  a.  f.  fi  377 
quid  producet  b.e.quae  eft  itTc.duc  i  ^o.in  57. 
fit-^  6ooo.diuide  per  340.  exit  1 7  ^Sc  tan- 
taeritaltitudo  tU£ffo,&fimUiter  dices  fi  340. 
producic  37Tquid  producet  a.b.qua:  eft  300. 
multiplica  300.  in  37  -^-&c  fiet  1  i2jo.diuide 
per  3  40.  exit  3  3  —  £(  tanta  erit  diftan- 
tia  a.g. 

Et  ex  hac  fciemus  diftantiam  aut  altitu- 
dinem  turris  fupra  montem  exiftentis  qua:- 
re  altitudinem  montis  per  hanc  altitudinetn 
turris  curu  monte  per  eandem  fubtrahe  prr 
mam  a  fecunda  &  remanebit  altitudo 
turris. 

Et  fimiliter  per  hanc  fcies  duas  turres  qm- 
rum  non  vides  niii  fumtnitatem  quantutg 
diftent  ab  imo  namponestein  vna  linea  re- 
cta  cum  illis  &vifa  lummitate  cognofcesdi- 
ftiam  vt  pote  a.  g.  quanta  fit  &  a  h.  quanca 
fic  per  eandem  vnde  detraclia  a.  h.  ex  a  g.  re- 
manebicg.h. 

Ec  fimiliter  cognefces  hoc  facilius  expen- 
dente  decima  tertia  quasftione,  vbipunita  h. 
&  g.  videri  poilent. 

Et  fi  quis  exiftens  in  fummitate  montis 
videat  aliquem  Iacum  velic  cognofcere  lati- 14 

ttidinem 
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rnJinrrn  Ucus  itcm  vctam  aititudincm  mon- 
lii  &  hoc  ett  pukhtum  tk  non  polfu  tamcn 
vklrrr  iiv.am  montis  quia  nmns  N  iCCttUis 
c*k  lic  fjocmu»  quxicmus  i.  f.  quanxa 
Jtt  pet  modatn  drcimx  quarrx  quxltiotus 
inchrunio  gnomoticm  ft  ht  puta  i  oo.  paf- 
f»i  domk  ctifcim  gnoraoncm  pcrpcndicula- 
irtn  iopct  fuptrficicm  montu  mcdiante 
jluinho  pofko  m  ptintto  a  cV  moucbo  re- 
guinn  »J.  ita  vt  pct  pinnulas  vidcam  pun- 
tfum  f.Stfn  a.  e.  &  b.  r.  itfo.  dicam 
««  CM^^tek  .00.  ,uid  pr^ucc. 


ftrjin  f.  capio  igltUT  a.  h.  qux  fit  160.  V£ 
clt  a>f.  &  capio  a.  k-  quae  fic  ioo.  vteft  a.g% 
cr.it  igicur  menfurando  a  pun&o  h.  inK»&£ 


B,  etit  47 ;7  &  tanta  eft  altitudo  monti<? 
tKipaidiculaiiter  fumpta  &:  timiliccr  dicrs  fi 


producet  too.  diic. 
d.uidc  ioooc.  pcr 
crit  diltantia  k.  f. 
„i.f.  dico  iim.li- 


dr  iftctfacU  h.K.cik.  f  tclinquctur  h.f.Uti- 

Nau  quod  vbi  k  F.  cuet  miner  altitudine 
mjnfM  *„  d.  iinca  nun  cadrrcc  luper  lincam 
h.  d.  frd  lupct  d.  c.  ft  opcraretii  vt  prius  po- 
ncndo j  c.  alcirudincm  montrscV:  c.c.poiimo- 

Ec  lf  vciirt  cum  hoc  fcire  altitudincm  tut- 
1  *  ris  f.  m.  tnutnircs  vtpniis  Itneam  a.m.quan- 
U  cfict  cV  limilita  a.  i.  dcindc  poncs  la~ 
tui  a.  b.  lupcr  liin am  a.  m.  ita  quod  per  il- 
lud  latus  vidras  punctum  m.  Sc  pones  llan- 
te  a.  b.  hxo  tcgulam  a.  d.  ita  vt  per  ipfarn 
videai  punclum  f.  demde  quxrc  in  liueaa. 
b.numctum  proponmnalem  a.m.  &  ina  c. 
ptoportwsiiiem  i.  f.  o£  fit  a.  m.  9  .  cric  igi- 
tul  i[y  y\  aflumcnd.im  «Jc  in  a.c  1  .  . .  mtn- 
luiabocum  cucino  qoautafic  linca  tranfiur- 
taUi  tiunctue  a.dtna  in  puncto  c.pcr  qucm 
vkirfr*  punchim  f.  cV  quot  diuiiioins  ca- 
pict  cucinus  vualinearum  vt  pote  ina.b.vd 
4.  d.  nitnl  rcfcrt  ttntaerit  m.  f.  lurnsaltitu- 
do  vitdcfihnca  cranfucrialis  iit  1  y.Sc  17.  pai- 
iut  ntt  aititudof.m. 
i c     Quod  li  piopon.itui  latitudo  in  tcrra  Sc 
•eim'.  fcucquanta  fic  nie  rxiitente  in  terra 
*tl  in  cacuminc  montis  vcl  iim  in  ccrra  &c 
vJimicue  quancum  dilknc  cacutnina  dua- 
tum  tumum  m  omnibui  fcics  vtriufque  ter- 
nuni  quamitaccm  linex  vtiualis  vt  poce  vo- 
lofcirc  quanta  cll  btirudo  linex  g.  f.  capio 
lotiguudincm  knear  a.  rf.  fiue  a.  li  in  plano 
luc  luper  montcm  &  limiliterlongirudinent 
a.  I.  coden^  modo  lic  ipitura,  g.  1O0.  a.  f. 
160.  capio  tunc  gnomoncm  a.  b.  c.  d.  &  po- 
no  a.  b.  Utus  lupcr  lincain  a.  g  idcft  ita  con- 
ilituo  vt  per  hneam  a.  b.  videam  punccuui 
Jfc  6c  dirigo  a.e.  fuper  a.  f.  cricquc  vc  poh- 
to  oculo  jq  a.vidcarn  pcr  piruiujas  a.  J  pun» 


fituo.  Ilneaf.  g.  110.  quodelc  mtentunt 
tk  hoc  feruit  onuiibus  diftantiis  latitudinali^ 
bus  quarrendo  feinper  longitudinem  radij 
vifuaUs  vtriufque  lcrmini  deinde  fuperpo- 
nendo  I.uus  a.  b.  vel  a.  c.  provt  contigeiiE 
vni  r.vJ:o  poft  rcgularn  a.d.excendendo  fu* 
per  alium  radium  ita  vt  poncndo  oculumin  a 
videas  vtrurnque  extremum  lineae  g.f.  alterum 
p.u  hneam  a.  b.  vel  a.  c.  aitcrum  pec  br 

Qt^od  ficontigeiwpartes  a.  U.&c  a.K.ma- 
ts' clTe  tiumcris  defignatis  vt  pote  400. 
aut  joo.  tunc  capc  proportionacas  paites 
excmplum  fit  a.  f.700.  a.  g.  400.  capiam  a. 
li.  70.  «5c  a.  k.  40.  Sc  fit  cunc  h.  k.  50.  di- 
C-§m  igicur  fi  70.  producit  700.  quid  produ- 
Cv-c  50.  &  produccc  500.  &  Canta  eric  g. 
'  fi  rcgula  igityr  eft  generalis  de  latkudi- 
nibus. 

Ec  fi  volueiis  habere  profunditatem   fl  c 
pucei  H.  G.  poncs  inftrumentum  cre-    ^  '^j- 
crum  perpendicul.iricer  fuperB.H.& 
polico  oculo  in  a  videbis  A.  G.  Sc  fit 

l  pailus  i.&  3.  E.  parres  jo.mul- 
tiplic.ibis  i.  in  totaro  iongitudinem 
quadrantis  &  cft  300.  fic  6oo.diuide 
pct  B.  B.  qux  eft  30.  exic  20.  &  erit 
al-icudo  A.  F.  pafliis  io.  aufer  igicur 
A.B.qux  cft  pallus  -fremanebic  H.G. 
paiTui  j  9  '  in  omnibus  autem  opera- 
tionibus  meminille  oporcec  gnomonis 
addendi  auc  minuendi  ptovc  oporcebic 
fi  pra-cifioncm  magnam  cnras  maxime 
fi  gnomo  fit  magnus. 

Sit  planca  f.  g.  inclinata  Vt  vides 


fuper  plantum  cuius  volofcire  altitudinem. 
&  diftanciatn  pedi.s  idtft  uuji&ig.  a  punao  & 

iu 
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in  quo  fum  &  etiam  inclinationem  ipfius 
plantae  fuper  planum  ideft  angulum  f.  g.  a. 
&  fuppono  quod  pes  plantae  ideft  pun&us 
g.  non  poffit  videri  haec  eft  pulchra  quae- 
ltio  pono  gnomonem  vt  vides  itaquod  vi- 

f  1.  50  1.  a.  56 
h.K.  42    a.K.  32 

f  m.  8       a.  a.  30 


a.  k.  61 
1.  a.  56 

K.  1.  $ 


deam  punctura  f.  &  per  decimam  quartam 
quaeftione  fciam  quanta  erit  f.l.&  1.  a  eo  quod 
pun&us  f.  eft  refpe<5tu  puncti  J.  vt  fummitas 
turris  eo  quod  f.  J.  eft  perpendicularis  fuper 
planum  &  fit  f.  1.  50.  &  1.  a.  56.  deinde  ac- 
cedo  vel  recedo  a  puncto  1.  magis  donec 
videam  aliud  punctum  in  linea  f.  g.  &  fic 
h.  non  curans  fcire  quanta  fit  f.  h.&  fit  pun^ 
ctus  ille  in  quo  ero  iterum  puncvtus  a  ver- 
fus  1.  &  propmquior  &fic  tunc  h.  K.  perde- 
cimam  quartam  qu_ftionem  42.&a.K.j2. 
cui  addo  diftantiam  apunctoA.  primo  ad 
pun6tum  A.fecundum  &  fic  30.  &  fiet  a.  K. 
toca  6%'  fubtraho  igitur  a.  1.  ex  a.  K.  fiec£. 
fubtraho  h.K.  ex  f.l.  fic  8.  multiplico  8.in  fe 
fit  54. multiplico  6.  iii  fe  fit  $6.  iungo  fi- 
nuil  fiunt  ioo.  cuius  eft  io.  videlicet 
longicudo  h.  f.  deinde  dic  per  regulam  $X\ 
8.  producit  50.  quid  producet  10.  multipli- 
ca  10.  in  50.  fit  500.  diuide  per  8.  &  fuit 
refiduum  duarum  altitudinum  exit  6x.  ~-  Sc 
tanta  eft  f.  g.  deinde  multiplica  f.  g.  in 
fe  qua?  eft  62.  -f  fit  1906.  -f  multiplica 
f.  1.  in  fe  fit  2500.  detrahe  2500.  ex  3906. 
~-  remanent  1406. -f  &  »£.  eius  quar  eft 
eft  longitudo  g.  I.  qua;  addita  ad  f.  a. 
quas  fuit  $6.  fiet  tota  a.  g.  93     ex  his  per 


f  m.  8 
K.l.  6 


64. 


100 

ty.  loo.e  io.  f.  h. 

f  m.  8  f.  g.  3906-p- 

fl.50  f.  i.  2500 


f  h.  10 


140.  -f 


5°o    g.i.  *7t 
S 


f  g- 


35? 


tabulam  de  corda  &  arcu  cognofcitur  quan- 
tus  fit  angulus  g.  eo  quod  fupponitur  arcui 
cuius  corda  eft  f.  1.  in  circulo  cuius  diameter 
eft  f.  g.  Vnde  per  regulam  3.  fi  f.  g.  quae  eft 
6 2  ~  eflet  1 20.  quid  eJfet  f.  L  qua;  eft  50.  & 
eflet  9<?.&;angulus  g.fupponeretur  arcui  cuius 
corda  eflet  96. 

Pro  fumma  fiuedeffectu  vaforumvinario- 
rum  id  eft  quantum  defficit  vini  in  vafje  ad 
implendum  ipfum  fic  facito  fit  gratia  exem- 
pli  vas  vinarium  a.  b.  c.  d.  &  fic  longitudo 


a.  b.  28.  &  altitudo  in  medio  18.  &  iu  f%p 
tremis  8.  quare  cum  voluerimus  ft ire  capaci- 
tatem  iungemus  8.  cum  1 8.&  fiet  16.  &hu- 
ius  accipiemus  dimidium  quod  eft  1 3.  &c 
quadrabimus  &  fiec  169.  Et  hoc  multipli- 
cabimus  per  z8.&  fiet47  32.  tot  igitut  coii- 
tinebit  btentas  tk  partes  brentae  quotieus 
numerus  bientae  expertus  a  te  continebitur 
inhoc  numero  &c  hoc  per  fecundum  mo- 
dum  fciendi  continentiara,  vaforum  vina- 
riorum  qui  magis  deferuit  ad  fciendum 
deffetftum  vini  in  vafe  quam  primus  li- 
cet  primus  fit  abfolutior ,  ponamus  igitur 
gratia  exempli  676.  facerevnam  brentaru 
igitur  hoc  vas  continebit  brentas  7.  detra- 
ho  a.  c  quae  eft  8.  ex  e.  f.  quae  eft  18.  r_- 
manet  10.  &  hoc  diuide  pet  asqualia  fit  j. 
Et  ha;c  eft1  longitudo  e.  g.  erit  igitur  e.  g.  j. 

g.  h.  8.  f.  h.  5.  Etfecundum  hoc  diuidetur 
vas  in  tres  partes  quatum  du«  funt  omnino 
fimiles  videlicet  e.  a.  b.  Et  c.  f.  d.  ceruapars 
eft  carceris  diffimilis  videlicec  a.  b-  c.  d.  Cum; 
igicur  vis  fcire  deffectum  vini  vel  vinum 
defficit  tantum  vfque  ad  g.  puta  in  m.  vel 
in  g.  Et  tunc  operaberis  per  vnam  regulara 
fciendo  quid  deeft  vel  vinum  aicendit  iupra 

h.  Et  infrag.  &  tunc  qu^remus  deffeduni 
e.  a.  b.  deinde  deffedum  infra  g.  Et  fit  gra- 
tia  exempli  a.  b.n.  o.  &.  adiiciemus  cum  e. 
a.  b.  Etfciemus  quantum  deffick  quod  li 
deffedlus  fuerit  infra  h.  fciemus  per  modutn 
deffe£tus  e.  K.  1.  pwecise  quantitatem  vini 
p.  f.  q.  quamorbem  fciemus  etiam  quoddef- 
ficit  ex  vino  in  toto  vafe. 

Sit  igitur  primoc.  m.  2.  volo  fcire  deffe- 
ctum  e-  K.  !.  primo  fcies  quantitatem  dia- 
metri  circuli  a.  e.  b.  hoc  modo  multiplica 
a.g.  in  g.  b.quod  eft  14.  in  fit  \$6*  diuide 
per  e.  g.  quaeeft  5,  exit  ^-~&c  huic  adde 
g.  fit444-&  tanta  eft  diameter,habetur 


e. 


autem  Jongitudo  a.  b.  non  meniurando  vas 
fed  terminos  ipfius  in  terra  plana  ne  proptec 
conuexitatemincideres  inerroremihabitadia-1 


a 

n 


g          14-  \ 

8 

14. 

8 

metro  fubtrahe  e.  m.  &  refiduum  quod  ell 
42  ^-multiplica  in  e.  m.quae  efta.&fient 
84  ~  cuius  Ri.  eft  quafi  9tj&  eft  Jineam. 

1.  igitur  tota  K.  1.  eft  1  8  -f  poft  cape  cfimi- 
dium  e.  f.  &  eft  9.  quadra  fit  81.  itemcape 
dimidium  e.f.  &  eft  9-detrahe  e.m.  qua:elt 

2.  fit  7.  quadra  7.  fit  49-  detrahe  49.  ex 
8i.remanec  32-  huius  91.  cft*quafi  5 -.:  & 
ha:c  fagitta  quse  cadit  a  pundo  m.  perpen- 
dicularis  fuper  K.  1.  cuius  duplum  eft  linea 
tranfuerfalfs  fuper  k- 1.  &  eft  11  -f  qtiafi  dia- 

meter 
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mcm  alreu  fupehcici  vini  iwm  vna  cft  li- 
nea  K.  I  &      18  t  *  alia  eit  1 1  -f-  tranf- 

Ufiulis.  1  X  h«C  qU«*lC  d  a-.     :  .11  '  U)  :h|  • 

I  «gute «ttfcs  hoc  roodo  quadra  m.  I.  iit  vc 
«ftttrn  dt  «4-r  ^»0»^  P"  i  7  ftlc  »4  r 
huic  adic  5  r  A:  habcbis  dian«ctmm  ctrctt- 
loram  coMinentium  Figuuni  oualrm  &  cft 
ac  —  frnrtc  <wi  habita  qiKrrt  in  capitulo 
irutctirno  tntio  regula  quadiagefima  ic- 
ptinu  «rcam  uhs  lupcrfictci  oualis  poncn- 
do  vt  ilicium  eft  in  Figura  iliaiineus  iecun- 
dum  injgitudinem  delcnptam  hic  ,  habes 
Sgitur  aicum  dtmidix  Figunr  oualis  citcum- 
amhiemem  vini  lupcrhctem  pro  medictate 
4y.  j  j.  deinde  dic  li  60.  producit  67.  j j. 
«quid  producct  10     multiplica  &diuidc& 
Jubcbts  aicum  11  ~  &  elt  quali  -~  multi. 
phca  dimidium  cius  quod  eft  11  77  in  dimi- 
dium  diamctri  qu  a:  eft  1  o  ~  fit  1  1 4  77  ^e- 
uahe  cllet  5-7  ex  dimidio  b-  f.  fiec  iagitta: 
icftduumc  d-4  ^hanc  multiplica  in  dimi- 
duima.  c  habebis  41.  77  ferme  detrahe  41 
-  ct.  1  14  77  rcmanebic  area  dimidia  Ja- 
ucrhciei  viru  ideit  vacui  ;*j  £  quare  tota 
ioperricics  crit  duplum  eius  videlicet  146" 
'  J.„,il(.  !  npcr  multiplica  per  aititudincm 
vacu»  quc  elt  c.  m  &  fuit  2.  fiet  corpus 
tmi  «ectum  nji.  --  hoc  habito  mukipli- 

I  iguram  63.  capituli  regulaqua- 
dragdima  lcptima  \idc. 

h.t  10  ri- 

t .  c.         1 8  -j* 

 *>  •<*         5T   . 

jiucnlioncs  per  tabulam  ibukm. 
bf.  co 
a.  c.  j4- 
Arcus         67.  }} 


Vidc  Figuram  candcm  vt  hic 
pouendo  magnirudines. 

b.  f.  20 
a.  c. 
Atcus 

c.  d. 


••t 


ralis&  funt  K.  l.eft  18 
ita  cft  11  v  in  m.  c.  cjuit 


ca  Itneas  Fipui 

&  aha  qu*  , 
cft  x.  &  6unc  vt  vtdcs  jtf  ±8c  11.-7  mul" 
tiplica  vnam  pcr  aham  fit  83  j.  &  hoc  lcr- 
tu  pio  diuilere,  dcinde  qurre  atcus  k.  e.  I. 
qu*  clt  dicUmregulam  14  77  fermcdcinde 
quarrr  aream  iranlucrlarem  portionis  vnius 
cuius  coida  c/t  1 1  -7  &diameccrcft  i8.nam 
illa  portio  eft  ponio  civculi  maximi  iplius 
vafis  cuius  diametcr  eft  c.  f.  mukiplica  igi- 
tor  it  -7  in  60.  6c  diuide  pcr  1  8.  &  cxibit 
,y  JL  &  funl  J7.47.  quos  qujcre  in  tabu- 
la  &  habcbis  atcum  40.  5j.  dic  igituritc- 
tum  fi  60.  producit  18.  quid  producec  40. 
5  j.  tu  fcis  quod  18.  eft~de  60.  cape-^ 
dc  40.  tj.  habcbis  tatem  arcum  li.  16. 
multiplica  dimidtum  cius  quod  eft  6.  8.in 
o.  dimidtum  diamctri  ficm  5$  -7  nam  6.  8. 
funt  gradus  Sc  minuu  multiplica  7.  reliduum 
femidtameni  dcmpta  m.  c.  hi  5-7  dimidium 
cordx  tranfucrialis  fit  j9  -7  detrahe  cx  55 
•j-  remancnt  1 5  7-  multiplica  igitur  1 5  77 
aieam  circuli  tranfuerfalis  In  14  ^  aream 
«ucuh  k-  e.  I.  &  ficnt  3  85  £  habcs  tres 


numcros  coipus  vacui  quaft  conforme  6C 
tll  ojalis  Figurae  arqualis  tamen  akitudinis 
&:  ell  191  77  &  diuiforcm    &c  eft  corpus 
quadrilaterum  cuius  alcitudo  eft  e.  m.longitu- 
do  K.  I.  latitudo  linea  ttanfuerfalis  &  eit  8  $ 
&  corpus  produdtum  ex  duabus  portionibus 
fceb  j8j^multiplicaigitur  3837^  in  19177 
&fit  1  iii9«S77jdiui«ie  per8j  j.exic  1  j  «;.fer* 
mc  tk  quia  brenta  fupponitut  efleinnume-* 
ro  676.  igitur  eric  vacuum  hoc  ~  vniui 
bccntae  ii  vis  fcire  quot  bocalia  fit  multi- 
plica  135.  in  bocaliavnius  brenta:  quse  po- 
uuntur  Mcdiolani  ^o.fiunt  iz^tJo.diuide  pei: 
676.  exeunc  bochalia  1 9  77^. 

Ec  hic  modus  eft  valde  prsecifus  &  pul^» 
chcr  verum  quia  eft  laboriofus  oporteret 
voienci  vci  ilcuc  in  reliquis  rebus  difficilibus 
racere  cabulas  Sc  aliqui  faciunc  eas  verum 
non  iunc  fecundum  hunc  modum  ,  &  eciam 
quia  fnnc  de  re  vili  ideo  dimiiTi  eas  eft  ta- 
men  inuetitio  facisfaciens  volenti  fcire  ve- 
.  riracem ,  nota  quod  hic  fupponuntur  treS 
portioncs  circulorum  vna  oualis  &c  eft  fu- 
peTficios  vini  &c  illam  probauimus  eile  1^6 
77  fecunda  eft  per  longum  poiita  fuper  il- 
iam  ortogonalicer  &  eius  corda  eft  linea 
K.  m.  !.  &  2ECQS  eftK.  c.  1.  &  ipiam  probaui-* 
mus  eile  14*  —  textia  eft  ponio  cuius  corda 
t&  u-;u:fucr(alis  fecans  fuperficiemoua- 
ieni  pcr  medium  vbi  ipfa  elt  latiilima  Sc 
ipfa  cord.r  eH  1  1  —  &  ipfa  portio  ftac  fu- 
pcrfuperficiem  vini  ortogonaliter  &efti  577* 
Aliquieriam  ob  facilitatem  diuiduncper 
modum  pyramidis  corpus  quod  eft  291.77 
pet  per  3.  Sc  exic  97  77  &c  funt  bocha- 
Ua  14.  fcrme  &  manifeftum  quod  errant  er^ 
rore  magno  cum  iint  19  ~  videlicec  plus 
vna  tertia  patce  plus  &  hoccftcmiaciedunc 
cam  clle  pyramidem  &  non  eft  pyramis  fed 
corpus  tale  componituc  ex  mukiplicatione  • 
balis  quz  eft  fuperficies  oualis  in  talem  par^ 
tem  lineie  e.  m.  qualis  pars  eft  multiplicatia 
duarum  portionum  circulorum  perpendicula- 
rium  luper  di<5tam  fuperhciemoualem  vnius 
nurneri  produ«fti  ex  vtraque  corda  dudta  iia 
akicudinem  deinde  inuicem  mukiplicatis  pro- 
.•>  Sc  hoc  eft  quia  proportio  illa  vacui 
ad  corpus  nauiculare  «cquale  componitur  ex 
duabus  pioportionibus  quarum  vna  eft  por» 
cionis  longitudinalis  ad  parallelogrammum 
cui  inlcribicur  tk  portionis  tranfuerfalis  ad 
fmim  parallelogrammum  cui  eciam  iplain- 
icribitur. 

Pro  teliquis  autem  modis  habes  portio- 
ncs  omues  vlque  ad  a.  e.  b.  eodem  modo 
&  fimilitcr  in  proportionc  c.  f.  d.  fcies  eodem 
modo  vt  puta  portionem  p.  f.  q.  fieut  fciuifti 
portionem  K.  e,l.  fed  ficut  dixifti  portionem 
K.  e.  1.  elle  vacuum  tk  refiduam  concinen- 
tiam  vafis  eile  vinum  ita  dices  hic  E  con- 
fo  videlicet  portionem  P.  F.  Q.  efte  vinum 
refiduum  aucem  vafis  efte  totum  vacuum  &C 
ideo  vnum  vinum  eft  fupra  lineam  mediarri 
vaiis  femper  computabis  vacuum  &  ex  hoc 
fcies  vinum  quod  eft  in  vegeta  fi  vero  iit 
infta  dimidium  vas  fcies  vinum  quod  eft; 
in  vafe  quo  cognito  refiduum  ad  totalera 
vafis  conciuentiam  erit  vacuum  vafis  &  tan- 
tumdem  dices-fuiife  confumptvjm ex  vinovf- 
vfque  ad  horam  illam. 

Supec 
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S  upereft  igitur  vt  cogriofcas  vacuuma  li- 
nea  A.  B.ad  lineam  C.  D.  &c  fcies  illud  vf- 
que  ad  medium  vafis  pro  vacuo  ,  &  infra 
eodem  modo  fcies  pro  pleno :  nam  ficut  por- 
tio  A.  E.B.  refpondet  portioni  C.  F.  D.  ita 
medietas  A.  B.  C.  D.  fuperior  refpondet  fuae 
infctiori  fic  igitur  gratia  exempli  vaquum 
N.  A.E.B. O. portio  &  fic  N.  0. 1 8.  vc  fup- 
ponitur  quia  ipfa  eft  femper  xqualis  A.B.  & 
C.D.  fi  vffs  fic  bene  faclum  &  non  mali- 
ciose  .&  fit  E.  G.  gratia  exempli  7.  primo 
fcies  per  pnecedentem  modum  portionem 
A.  E.  B.qua;  fit  exempli  gratia  800.  nam  de 
hoc  non  curo  veritatem  quia  fcis  modum 
inueniendi  eam  oporcec  fcire  portionem  A. 
B-N.  O.  nam  ea  cognita  cum  addideris  ei 
800.  vacuum  portionis  A.  E.  B-  habebis  va- 
cuum  totum  portionis  N- A.E.B.O. 

Pro  habenda  igituc  continentia  portionis 
A.  B.  N.  O.  fic'facito  detrahe  7.  quat  eft 
quantitas  E.  G,  ex  tota  altitudine  quae  eft 
18.  remanet  11.  ibi  fumpta  altitudine  a 
terra  1 1.  adiecla  etiam  craffitudine  afferis  in 
direclo  puncti  N.menfurabis  latitudinemva- 
fis  &  pofles  etiam  inuenire  eam  hoc  modo 
detrahe  C  A.ex  E.  F.remanec  io.diuide  10. 
fit  5.  detrahe  5.  ex  7-remanec  2.  detrahe  2. 
ex  S.  remaner  6.  multiplica  6.  in  2.  fic  1  2. 
&  hoc  quadrupla  femper  fic  48.  accipe  i^. 

A.        I  i^|  i*4{\  8^ 
M-^-fr-  I  »7^1  *4~  W2r^ 
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quae  efl  6  7^  &  poft  quaere  eandem  latitudi- 
iiem  in  medio  in  directo  A,  &  N.  multipii- 
cando  5.  in  15.  fic  6$.  quadrupja  fic  260. 
eius  Ri.eft'i^^r&  fimiliter  multiplica  7.  in 
1 1 .  fic  77.  videlicec  partemdiametri  in  dire- 
OlO  N.  fuperiorem  m  inferiorem  quadrupla 
eam  fic  308.  accipe  $*;  qua?  eft  17  accipe 
dimidiumfuperioris  indiredtoa.quia  in  extre- 
mitate  caret  latitudme  &  habebis  8  -~  item 
6  —  cum  17, fic  24  diuideperaequalia 
•fe  Ut^  iungeh.oc  cum  8^'habebis  20. 

huius  cape  dimidium  quod  eft  1  o  hoc 
mulciplica  in  28.  ideft  in  A.B.fit  284  fehoc 
mulciplica  in  altitudinem  quse  eft  2.  differen- 
tia  videlicet7.  A.  5.  fiunt  568  71  &  hic  eric 
numerus  continentia  cui  adde  800.  vacuum 

A.  E.  B.  habebimus  totum  vacuum  N.  A.E. 

B,  .  O  1  $68  quem  mimemm  f;  diuiferis  per 
676.  habebis  brentas  2  ^5  fetme  &  fi  qtiis 
dicat  quod  haec  ratio  non  eftomnino  praci- 
fa  refpondeo  quod  eft  verum  at  nec  verum 
cft  quod  vas  vinarium  componatur  ex  dua- 
bus  pyramidibus  cuitis  nam  curtazpyramides 
habent  omnes  lineas  afummitate  ad  balim 
redtas  licet  fint  rotuudae  &  circulares  ,  vaia 
aiuem  vinarianon  habent  lineas  re6tas  ame- 
dio  ad  extrema  fed  &  ilkefunt  partes  circuin- 
fcrentiarum  circuloruin  &  tamen  Orontius 
credit  bene  fecifle  demonftrare  continen- 
tiam  vaiis  vinarij  perduplum  pyramidis  cur- 
tae&  ideo  in  talibuscum  praeftamus  poflibile 
eft  in  rali  re  &c  non  fequitur  error  quicom- 
prehendi  poflit  tunc  laudandi  fumus  &  non 


vituperandi  non  eft  enim  in  tota  Geometria 
&  Arithmetica  res  magis  anomala  &diffici- 
lis  quam  conftru&io  vafis  vinarij  etiam  op- 
time  compofiti  fi  ditigenter  confideretur, 

Pro  menfuratoribus  autem  accipe  regulam 
non  praccifam  fed  fatis  propinquam  veritati 
cape^dimidium  continentiae  vafis  &  tliini- 
dium  diametri  &  eius  progreflionem  &  pto- 
greffionem  defficientiae  valis  fi  fit  fupta  me- 
dium  vel  altitudinis  vini  fi  fit  infra  mediura 
&hanc  multiplica  per  dimidiumcontinentiae 
vatis,  &c  productum  diuide  per  progreflionem 
dimidia;  diametri  &c  quod  e*it  eft  vacuum  fi 
fuit  fupra  dimidium  vel  eftvinum  fifuit  iu« 
fiadimidium. 


i&.  9. 
4 


45 


10 

1 

3  T 
35 
45 


Exemplum  fit  vas  pixdidum  cuiusaltitu- 
do  fit.vlnsiS.  eius  igitur  dimidium  eft  19, 
igitur  progreflio eft  45.  continentia  fit  bien» 
tarum  7.  cape  dimidium  quod  eft  j  -*-  deffi. 
ciat  igitur  viuum  per  vlnas  4.  cape  progref- 
fionem  de^.qua  eft  10.  multiplicain  dimi» 
dium  continentiae  vafis  quodeft  brentse  3-^ 
fic  3 5-diuide  per  45.  progreflionem  dimidij 
diametri  exit-^-vnius  brentx  quod  eft^&  tan- 
tum  dices  defricere  de  vino  in  vafe  illo  vina- 
rio  &c  firaifiter  fi  vinum  haberet  altitudinem 
6.  vlnarum  eius  progreflio  eifet  2 1 .  mnltiplr 
ca  2  1.  in  3  -f  fit  75  -7-diuide  per  4y.exit  1-7 
&c  tantum  vini  dices  effe  in  vafe  illo  &c  ita  s 
de  omnibus  aliis  nota  tamen  quod  omnibus 
formis  vaforum  conuenit  progreflio  propria, 
vt  pote  vafisMediolanenfibus  competet  pro-' 
grefliode  1.2.3.4.  aliisde  3«4«5«<>«  ita  Quod 
non  inchoabunt  ab  vnitate  aliis  de  5.57.9. 
aliis  de  1 .2.4.8.&  tamen  iunt  vniformesvel 
aequaliter  augentes  cognita  autem  progref- 
fione  vaforum  vinariorum  vnius  loci  poceris 
poftmodum  menfurare  vacuum  omniumva- 
forum  illius  regionis  cum  maxima  facilitate 
vt  vides,  Cognofces  autem  progreflionem 
vafis  hoc  modofcias  continentiam  totiusva- 
fis  &c  vfque  ad-j-diametri  &ad-^-  5c  ad-^dia- 
metri  quorum  habita  comparatione  iuterle 
&adcontinentiamdimidij  Yafisinueniespro- 
greflionem. 

Quod  fi  quis  dicat  in  vafe  vinario  cuius 
medieta^  eft  pyramis  curta  quomodo  facie- 
mus  nam  ibi  fupponitur  A.E.  &c  E.B.ellere- 
&as  ideo  pro  inuenienda  lineaK.  L.  ficfacies 
multiplica  E.  M.  in  G.B.fit  28.  diuide  perE. 
G.  qua;  eft  5.  exic  jytV  tanta  eftK.M.&du- 
plum  eius  eritK.L.  videlicet  11  -f  &taruum 
erit  etiam  fuperficies  K.  E.  L,  diredla  fupec 
fuperficiem  oualem  iineaautem  tranfuetfalis 
.Figurae  oualis  manet  eandem  videlicet  11 
y  ficut  prius  quibus  cognitis  fcies  quantita- 
tem  Figura:  oualis  eodem  modo  excepto  quoi 
K.  L.  quae  fupponitur  1  8  -f-  fujJponetur  1 17 
habita  Figura  ouali  multiplica  eam  in  aki- 
tudinem  vt  prius  videlicet  in  E.M.  taleautem 
produ^unrfcrija.  peinde  multiplicaakitudi- 

rieia 
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:vem  indiftas  lmeas  vt  prius  qux  lunc  1 1  - 
ft  11  t  Btttt  12  f  &  nf  deinde  inmtem 
,\  fiunt    p7  ',;  &  hoc  ^crua  Pto  ^ui* 

Dcmie  quxrr  aream  Figurx  latitudinaiis 
<\.\r  maiut  cadcm  ndelicet  1  5  f  &  a«am 
K  1  |  r  clk  vt  di&umeft  1  1  -^- co  quod 
ti:  ci  miilriflicauone  E.  M  m  M.  L.  co 
«maJ  K.  IJNrft  trigonus  rettavum  linea- 
icj  it;itur  11  -*rin  1 J  irjnt  17} 
.  Acabi*  inproducwm  ex  F^gu- 
raooaU  maltitudmcm  &  quod  produccrur 
ctit  dmi.kndum  pcr  J07  8  Prius  fa»»tttm 
flccttens  ert  quantitas  vacui  continens  toc 
brcntai  tut  talcm  partem  brentx  quoticns 
nnmcnucxicmc  >ntmrtur  *ut  continet  676. 
aut  almm  num»rum  fubquoftatuifti  conti- 
ncmiam  bteni  t  Intcr  lincas  autem  A.  B.  SC 
C.  D.  ratio  cadt  m  manct  vt  prius  &  verior 
nam  ccrtins  conforgit  mcdium  per  aggrega- 
iioncm  in  rrclis  quam  in  obliquis  tteo  ope- 
,b,  %c  iiLtum  crt  ibi  ,.  pro  babcnda 
coiKinrntia  portionis,  A.  B.  N-  O.  rcgula 
autetn  pfogflrfBwris  commonis  &  m?lius  ac 
prxcifius  infcruit  huic  modo  quam  primo 
in  quo  pomtur  bnea  A.  E.  B.  portio  cir- 
oili. 

I  jk  Geomwice  cx  A.  B-  diuidcndo  trcs 
Imcas  continuc  oroponionalcs  qux  iuncire 
compoiunt  trgonum  urtcgoniumfac,  ficca- 
pe  lineam  C-  D  quamuis  oc  cam  diuidc  fc- 
cundum  proporttonem  babcntcm  medium 
cV  duo  rxtrcma  pcr  vndecimam  fecundi  Eu- 
cudn  m  tMindto  E.demde  pcr  doc"rrinam  no- 
nx  iVxti  mucnies  lineam  C.  F.  medio  modo 
ncoponionalem  imccD.  E.  6c  E.  C  bauc 


iunie  in  diic$um  cum  lmea  C-  D.  &  fiet 
tota  l.n  x  P  l  •  dciuie  diuidc  A.  B-  in  partcs 
lubenus  cauicm  proportionem  quarn  lu- 
bcm  D.l  E.C  C  F.  pcr  dodttmam  duo- 
J-cimx  fcxii  quare  pcr  dccimam  lcptimam 
itmam  primi  clemcntorum 
crunt  ill*  paifci  eontkwe  proportionales  & 
ang.iUrti  Utturo  minorcs  dux  continebunc 
roiiltituc.i  tnr  tf  ;nmnn  orcogonium  pro- 
po^tionaliuni  Ijteruni. 

1    Sfcehcuiusquaiianguiicuius  areafit  120* 
>-,.•■    1  1  :\  L.enbus  duobus  5c  diamerro 
ht  40.  fo.nous  latcra  per  rcguiam  Geome- 
trici     1  iqoadm^o.aggtcgacumfititfoo. 
ii  i-d.-  pcr  xquaba  fic  800.  dctrabe  1  20.  rc- 
.      .  L-  p:  1  .,  j.  c"  :t  !  ~  ^'C  hic  cft 

dumitcr  rcfid  im  ;  tui  cft  1  ?.  uc  dc  13. 
4ms  pattcs  quamm  qnairara  mndta  xquen- 
1  .1  iiuadrat<>  17.  ^  inocnici  vnum  latus 
fure  8.  aliud  ij.  &  ita  dc  omnibus  aliis. 
S«  trieonus  cx  niuto  A.E.  F.  xquilatcrus 
«  tt.lo.pro  lineulo  latac  Volo  introduccre 
murum  ctaibtudinis  i.ft.  vndcquaque  volo 
lcire  quantum  ait  latus  intrinfcciim  &  A. 
o^uibus  puwitis  dcbco  proJ  jccre  murum  pro- 
traheA  O  pcrpendicularc:m  lupcr  E.F.crit- 
qi  A.  O.  -^-quadrati  A.F.  quare  108. 
tt     hsin  dccima  regula  fcxagsGrai  tcrtij 


capituli  nam  Katetus  trigoni  aequilatcri  in- 
uenicuc  quadrato  latere  vno  &  aflumptis 
v-  cius  efl  katetus  eft  igitur  A .  O.  iji.  1  o 8.  6c 
ex  hac  aufcro  O.N.  qux  efl:  z.  remanec  A. 
N.  108.  m.  2.producoexpundfcoN.squi- 
djftantem  K.  N.  L.  ericque  per  cjuartam  fex~ 
n  cleroentorum  proportio  O.  A.ad  N.A.  ve- 
luu  E.  F.  ad  k.L.  mulciplica  igitur  N.  A.  cjua 
cft  108.  m.  2..in  E.  F.  fic  y..  45551.  m.  24. 
diuide  per  A.O.  &  eft  ioS.exibic  12.  m. 
r;.  5.  -jtk  quu  producta  H.  G.  xquidiftanci 
A.  F.  Fiec  trigonus  E.  H.G.  xqualiterusSc  fi- 
milis  cotali  tngono  A.  E.  F.  per  vigefimam 


nonam  primi  Euendis  qnarecum  k.L.  aequr 
diftct  E.F.  «itex  eadem  vigefima  nonatrr 
eorms  paroos  C  H.  k.  aequilaterus  &  fimilis 
ff  ,nono  A-  E.  F.quia  eft  aequiangulus  &  quia 
Katetns  C.  M.  eft  2.  quia  tanca  eft  crailitudo 
muri  igicur  quadra  1.  fit  4-  addeei  tert,am 
partem  femper  fic  5  f  &  ly.  $  -feft  longitu- 
do  lateram  trjgoni  C.h.  K  eft  igitur  C.K.i^. 
5  -  &  tanta  eft  L.  D-  igitur  derae  bis  5 
±'ex  11.  m.      5t  fiec  ia.  m.  triplo  5 
X  &  triplum  eius  per  fuas  regutas  eft  48. 
nam  0.  quadiatr»m  j.in  5Tfacit  ^  ' 
i  mgitodo  1-ua-um  trigoni  j3.  CD.  eft  1  a.m, 
iji.  48.  &  cft  quafi  parum  plus,  5.  &  Fratec 
Lucas  errattU  gcauiter  in  hac  qua;ftione  po- 
nens  in  D-  m5taua  q  4J-de  Geometncis  quod 
latos  C.  D.cllct  r:-  V.  69.fm.15i.  1  5^  t& 
elTet  qoafi  6.  &  accidic  ei  error  in  hoc  quod 
pofuit  C  H.  !•  quod  eft  falfum  quia  craffitu- 
do  muri  attenditnr  penes  pcrpendicularem  & 
C.  H.  non  eft  perpcndiculavis  &l  hxc  iunt  de 
de  fuis  cnm  igitor  H.  G.  fic  y..  n  fquia  du- 
plum  ad  C.  H-  &i  E-H.  G.  crigonus  «quila- 
s  ;  cric  igicur  E.  C.      i6^ftxc\sb  quod 
eft  4.  igitut  A.B.  etiamerit  4.  &  D.  F.  &  ita 
inchoabitut  murus  in  pundlis  diftantibus  ab 
A.  E.  F.  per  4.  &  producendo  aequali- 
ter    murum  ficc  vhi^ue  craffitudinis  Ib  2 

Pro  ceguta  aut  ita  facito  quadra  2.  craffi- 
codinem  mtni  fit  4.multiplica  per  12.  lem- 
per  fic  48.huius  Bi.aufer  a  latere  crigoni  pro- 
pofici  quodfuk  12.  remanet  longicude»  late- 
rum  trigoni  intcrioiis  12.n1.  4§-  linea  ve- 
ro  A.  B.  &relique  angulares  iemperfimt  du- 
plum  craffitudinis  muri. 

Sit  iterum  trigonus  A.  O-F.  ortogonius  cu- 
ius  acea  cum  latere  A-F.fic  u.&c  A.O-fic  i.p. 
qa.e  O.F.quiriuu  quantitas  latenupone  quod 
A.O.fic  i.co.p.f  &  O.  F.fic  r.co.m.-f.&  eric 
dirfcrentia  i.  vt  proponicuc  mulciplica  mui- 
cem  fienc  i.ce,  m.f  &  hoceric  duplumare^ 
crit  igituc  aceaf  ce.  m.  f  quadraeciam  i,co. 
5,  f  "fic  1.  ce.p.i.ccp.f  quadra  i.co.m-T  nc 
l  ce.  m.   1.  co.  p.  f  iunge  fimul  henc 

S  i.ce. 
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i..cc.  6.  -~  &  huius  radix  eft  A.  F.  per  46 .  pri- 
ini  ,£uclidis;.  adde  igitur  cum  area  fiet  ~  ce. 
m.-~p-.tj..V.  2.  ce.  p.  y  aequalia  1 1.  detrahe 
conuertendo  fiec  1 1  ~  m.-^  ce.  aequalis 
V..2.  ce.  p.-^quare  quadrando  vcramque  par- 
uem  per  fefista  i.ce.p..--  aequale  123  gjp. 

1 1.  sequalis ce.m.  ^-p.^.  V.i.ce.p.^- 
njra.  -7  ce.sequalis     V.  a.ce.  p.  -~ 

—  ce.  ce.  m.  1 1  --f-  ce.  hoc  m.  adde  ad  alteram 
partem  fiet  tj  -^-ce.  aequale  -^-ce.  ce.  p.  123 

~  reduc  ad  r .  ce.  ce.  fit  1 .  ce.  ce.  p.  493  7^ 
aequalia  5  2  -7-  ce.  fequere  capitulum  de  com- 
poficorum  fiet  valor  rei  ^t.  V.  26— m. 
j  96.  &  quia  pofuimus  A.  O.  1.  co.  p.  —  Sc 
O.  F.  1 .  co.  m.  ~  eric  A.  O.  7-  p.  Jji.  V.  x6 

7-52.  19(3.  &  O.  F.  V.  26  \m.  y..  196. 
ifj.L. -f. 

Probatio  operatioriis  talis  eft  multiplica 
^  vniueriales  dimittendo  incrttciationes  cum 
p.  -f  &  m.-j-  quia  p.  §c  m.  annihilanc  fe  fiec 

^i-  V.  26  -^m.      l$G*-§,  -~ 
i$i.  V.  26  -5-  m.  iji.  196.  p. 

267-m.i^.  196. p.  -7 


^i.  V.  20-^  m.  ^i.  15)6".  m.  -7- 
^i.  V.  16-%-m.  ^r.  1 96  m.~ 
atf-f  m.      i^^.p.  -y 

quadratum  prima?  2  6  4*  m.  $i.  196.  &  qua- 
dratum  fecundae  16  4-  m.  iji.  196.  igitur  am- 
bo  iun&a  erunt  5  5.  m.  $i.  784.  &  huius^i. 
vniuerfalis  eft  latus  A.  F.deinde  quaeie  aream 
per  multiplicationem  incruciatam  quae  etit 
2  6">m.  J$t.  19(3. nam  aliae  incruciationes  cadunt 
huius  cape  dimidium  quod  eft  1 3.  m.  1^49. 
igitur  area  cum  latere  erit  13.  m.^i.49.p.^i. 
V.  5  3 .  m.  7  84.  &  hoc  eft  aequale  1 1 .  igitur 
detrahe  vnam  partem  $i.  L.  illius  ex  11.  & 
fit  illa  pars  recifum  videlicet  1 3.  m.  9t.49.de- 
trahe  igitur  1 3 .  m.  9:.  49.  ex  1  1 .  fic  Ei.  49.  m. 
2.  &  hoc  debec  efle  aequale  ^i.  V.  53.  m.  Rl. 
784.  eo  quod  ab  aequalibus  aequalia  fubtra- 
xifti  erit  igitur  quadratum  r^.  49.  rn.  2.  hoc 
videlicet  53.  m.  ^i.  784.  fed  idem  fit  ex  capi- 
tulo  fuo  multiplicando  i$i.  V.  53.  m.  1^.784. 
quare  idem  func  &  hancextraximusa  Fratre 
Luca  in  quadragefima  nona  quaeftione  odta- 
uae  dift.  &  eftpulchra,1  erit  igitur  vnum  la- 
tus  trigoni  A.  O.4.  &  O.  F.  3.  &  fuperficies 
6.  &c  latus  A.  F.  5.  quae  iun&a  faciunt  1 1. 
EftParalelcgramum  redtangulum  cuius  pro- 
dudtumtfiametri  in  latus  maius  eft  80. ik  latus 
minus  eft  (J.quarritur  quantitas  diametri  &  la- 
teris  maioris,idem  quaefitum  in  ortogonio  tri- 
gono  fieri  poteft  pone  quod  latus  maius  fit  1 . 
co.habes  igiturlatus  maius  1.  co.  &:  minus  6. 
quadra  vtruque  fient  i.c.p.3<».3£  huius  ^/eft 
diametervel  latus  oppofitu  angulo  redlomul- 


1  co.  6 
1  ce.  36 
iji.  1.  ce.  p  $6 
1  co. 


j£.V.  1 .  ce.  ce.  p.  3  6.  ce.  1  80. 

1  ce.  ce.  p.  16.  ce.  |  (»400, 


tiplica  igiturdiamarumiii  latus  maiusideft 
i.ce.  p.  36. in  1.  co.  fit  it.  V.  i.ce.  ce  p. 36.ce. 
&  hoc  aequatur  80,  igitut  quadra  vtiumque 
hibebis  U  ce.  ce.  p.  36.  ce.  seqnalia  6^00  le- 
quere  capiculum  decompoiitorum  (  necio)& 
habebis  rem  valere  ^i,  ^t.  V.  8724.  m.  iS. 
quod  eft  dicere  8.  &  hoe  eft  latus  maius 
&  diagonalis  erit  i  o.  quia  du6i:a  in  8.  fi- 
cit  80. 

Pro  Rubis  diuidendis  oVfuntFigurs  xqua- 1{ 
lium  laterum  fed  non  aequaliuin  angulorum 
&c  funt  quadrilaterae  &  ipfae  diuifae  per  duas 
diametros  refoluuntur  in  qnatuor  trigonos 
ortogonios  aequilateros  inuicem  Sc  a;quian- 
gulos  non  tamem  ipfi  conftant  ex  aquis  la- 
teribus  eft  enim  hoc  impofhble  in  oriogonio 
trigono  quare  fi  bene  intellexifti  quadc  or- 
rogoniis  trigonis  diximus  per  Algebra  folues 
quaeftiones  de  Rubris  /i  igitur  dicateft  Rum- 
bus  cuius  area  eft  120.  &  diametri  iunftae 
funt  34-dices  igitur  diuidendo  aream  per  4-eft- 
trigonus  ortcgonius  cuius  area  eft  30.&  latera 
continentia  angnlum  rectum  funt  17.  &quia 
ex  lateribus  trigoni  ortogonij  angulurn  re- 
clum  continentibus  femper  producitur  du- 
plum  areae  trigoni  dices  igitur  diuide  17.  in 
duas  partes  ex  quarum  multiplicatione  fiat 
60.  dupluvn  areae  trigoni  Sc  erunt  partes  12. 
6c  5.  per  centefimam  regulam  quadragefiroi 
iiecundi  capituli  quare  latus  Rumbi  erit,  1 
radix  aggregati  quadratorum  laterum  conti- 
nentium  rettum  angulum. 

Eft  arbor  sauis  piramidalis  Figurs  rom» 
dai  cuius  bafis  eft  ft.3  diametri:  fummitas  eft 
Ife.  r.  longitudo  perkatetum  eft  fb.^.  vob 
diuidere  per  medium  tu  fcis  quod  eft  Pyra- 
mis  cutta  quare  inucnies  eius  complemen* 
tum  per  vndecimam  capituli  fexagefimi  quat- 
ti  animadtiertendo  tamen  quod  ibi  fuppoiii- 
tur  tantum  cognita  linea  A.  B.  quae  eft  ex- 
terior  hic  fupponitur  vera  longitudo  per  ka- 
tetum  ideft  linea  C.  D.  pro  altitudine  igitur 
femper  aufer  latitudinem  fuperiorem  qui 
eft  i.ex  inferiore  quae  eft  3.  remanet  1.  <le- 
inde  multiplica  25.  altitudinem  per  3.  ^75. 
diuideper  2.exic  37  -f- &  haeceft  altitudoto- 
ta  vbi  arbor  compleretur  :  quare  per  trigefi- 
mam  regulam  eiufdem  capituli  habebimus 
corpus  totius  Pyramidis  88^  vbi  efiet  com- 
pleta  5c  eadem  ratione  corpus  Pyramidis 
defficientis  3  quare  arboreric  85.^-huins 
cape  dimidium  quod  ell^z  £  &  addeeiPy- 
ramidem  defficietKem  quae  eft  j  ^  fiet  45 
-e -&c  quantum  tu  fcis  quod  in  omni  Pyra- 
mide  proportio  partis  axis  ad  fuam  baiim 
tanta  eft  quanta  totius  axis  ad  fuam  balun 
axis  autem  cominet  bafim  per  1  2  frnam-r 
in  3.  facit  37-7  ponamigitur  diametramba- 
fis  Pytamidis  vbi  fienda  eft  iectio  1.  co.<]ua- 
r-e  axis  eric  1 1  co.  &  area  circuli  7^  ce.  per 
decimam  tertiam  fexagefimi  quarti  capacuH 
quare  multiplica  aream  in  axem  fiet  9  5  cu. 
cuius  accipe^-ex  regula  ^o.capituli  iexage- 
fimi  quarci  habebimuscorpus  Pyramidis  m- 
perioris  3^cu.  Ec  vniuerfaliter  vbi  pofue- 
ris  diametrum  tot  co.  qualis  eft  nume- 
rus  diametri  arboris  in  fuperiore  fem- 
per  habe^his  tot  cubos  pro  Pyrami* 
de  abfcindenda  quantus  eft  numerus  pya- 
midis    denScientis    veluti    hic  fiiit  dia- 

meter 
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metcr  lupct«o.  1.  &:  prouc- 


dcudx  1.  co.  ctii  PyramtJ 
%<*  hat*s 

UtaH  |£c*  *qualia.4< 

J  rttluc  ad  1 .  cu.  ht  valor 
rcifc.cn.  m-  &  qtna  ax,s 
contmct  dumctrum  per  1 1 

'-  igitur  multiplica  1 2  \  in 
fc  cu.  14.fictfc.cu.  »754J 

^  j  quo  aurcr  117  P 
axc  dcfficicncis  Pyraruidis 
etic  kftio  facicndain  di- 
tlantia  a  capite  fubtiliori 
vbi  axis  pars  intercipitur 
pcr  fc.  cu.  17J*4JT  ,J- 

f  vd  fi  vis  capcrc  a  latcrc 
crailiotc  dices  quod  fiet  fc- 
clio  in  diftantia  j7f  rn.fc- 

co.  17  j4 }  f  vt  4Utcm  kias 
j  nartc  cxtcriore  vbi  fe&io 

rrt  ficnda  quadra  fc.  cu. 

i7j4jf  m  iif  &  <lu<- 
diato  adde  quadiratum  di- 
uudii  diamttii  Wci  abfci- 
ncndi  &  eft  jjt.  cu.  j  yj  & 
ty.iui  accipc    fc.  &  lccundum  proximum 
dic  quod  fc  cuba  i7Hjf  cft  ^1*1  5°  75 
turct  11  f  rcmancc  17  77  &  tanta  cft  di- 
ttamia  in  axccxtcriui  «utcm  eft  partim  ma* 
idf  uiiia  jt.cu.  1  -  addita  illi  fummxparum 
•ugct  *V  tcliqua  pari  cric  7  f  &  errot  Fra- 
tru  Lucat  in  quo  pCTicuerauii  in  lcxagefima 
munta  inuftionc  ocTaux  dift.  a  mcdio  qux- 
Hionis  vtquc  in  fiucm  non  cnmputatur  a  me 
quia  clt  ectoc  opctadonis  &  non  modi,  &c 
idi-6  fua  foluii*"»  c(\  tota  falfa. 

Eft  rota  habcns  diametrum  pcdum  5. 
qintuor  volunteam  attcrendo  xqualitcrcon- 
lumere  fcd  ua  qnod  pcs  vnusarca  centrum 
j>:  )  ruhllo  habcatur  quxritUC  quancum  qui- 
libctdcbcc  confumcrc  quadra  5.  fic  25.  mul- 
lipucapCf  1  1  fit  i7(-  diuidepcr  t4,  exic  19 
&  rixc  cft  area  Jeiudc  quarre  arcam  cius 
quod  non  cadit  in  vfum  &  cft  75  dctrahe  ex 
.cmanct  iS.f-fifi  hoc  debct  diuidi  iu 

|  itces  xqualcs  quare  quilibec  coulumcc 
dciou  .  i-  ;;>ijr  4f  ad^quodeftil- 
hsd  quod  cltinutilc  fic  multiplica  per  i4. 
lir  77.  tinii.ir  pci  1  j  .  cxic  &  7.  fc.  7-  eft  dia- 
metcr  quindo  vlcimus  rccipiet  eam  coniit- 
mcudam  limiliccr  adde  4  —  ad  5  f  nt  10 

multipltcapcr  ^.rit  1 4 $ .diuide per  u.cxic 
» i.  &  fc.  1  •;•  crit  diamctcr  rota?  quando  ter- 
ciut  recmict  vt  vtatur  ca  pro  fccundo  adde 
4  '  »d  to-^fit  i4  !|  mulciplica  in  i4,  fic 
:  ;,dniidcpci  1  i.cxit  1 9.  i3c  B/..  1 9-  erit  ro- 
ix  diamcCCT  quando  primus  rccipiet  eam 
cniitnmcmrini  primus  igitur  confumet  eam 
ab  initioquando  diamctereft  j.donec  rema- 
ncac  fc.  19.  fecundusconfurr.ee  donec  rema- 
neac  fc. »}.  tcrtius  doncc  icmaneat  fc.  7.  & 
quaituidoncc  rcmancat  i.vel  facilius  aufcr 
partcm  diametri  quadratam  quam  vis  aufer- 
rc  a  quadrato  diamctri  ci:  rcfiduum  diuide 
pcr  pcrfonas  accipiendo  fc.cxcmplum  pona- 
inus  quod  velim  rclinquerc  pcdes  i.  inuti- 
Jiamecer  fic  ^.quadra  1.  fic  V  quadra 

tm.  ir. 


j.  fi:  25.  dctrahe4.  remanec  21.  diuiden. 
in.  4.  cjuoniam  lunt  peifona:  4.  igitur  exic  5 
icralie  c  f  ex  25  remanet  10  f  &  pii- 
mus  habebic  rotam  vfque  quo  diameter  fic 
^t.  ij>.f  fecundus  habebit  donec  diamecet 
fit^r.  i4-7-tertius  habebic  donec  diameter 
iit  j^..  9  f  quartus  habebit  donec  diametec 
fit  R:.  4.  ck  tunc  fupponitur  inutilis  &c  ita  fi 
elTent  tancum  trcs,  &  totx  diameter  elTec 
pedum  4.  &  dcberec  confumi  tota  quadra 
4.  fic  icT.  diuide  pec  3.exit  jf-  igiturprimus 
habecrit  donec  diamecer  rocae  fit  fc..  .'of-fe- 
cundus  donec  diamcterlit  fc.  5  -f  tercius  vf' 
que  in  finem. 

Ego  volo  facere  palliumife.  5.  longitudi-  zS 
nis  cx  tantx  Iatitudinis  vt  plicatum  habeat 
eandcm  proportionern  longitudo  ad  latitu- 
nem  qiiatn  prius  habuerat,  tu  lcis  quod  cum 
plicacur  latitudo  fin  longitudo  fk  illud  quod 
fuit  Jongitudo  dimidiatur  &  fit  latitudo  igi- 
tui  hoc  eft  dicere  inuenias  medium  propor- 
tionale  inter  5  &  2  -f  quod  eft  eius  medietas 
&  hoc  habetur  ex  decima  fexta  regula  quin-  ^ 
quagefimi  primi  capituli  &C  erit  fy.  1 1  -f  eius 
i.ititudo :  &  timilicer  ,  fi  diceres  quod  plicato 
—  remanercc  in  eadem  pioportione  igitur 
^icato-fde    5.  remaneret  «f-quaremul- 
tiplica  vt  prius  }-~r  in  5.  fic  1 6  f-  &  liuius  ijt. 
eft  latitudo» 

Efttentoritim  altirudinis  ft.  8.  rotundum  29 
cuius  diameter  bafiseftlb.i  2.  faclumex^pan-  . 
no  alcitudinis  lt>.  1  -f  qua:ricur  quancum  pa> 
ni  incft  quadia  8.  fic  6'4.  quadra  dimi- 
dium  diamecri  fic  jtT.  iunge  limul  fiunc  100. 
accipe  i^.quaccfl:  10,  eam  mulciplica  in  iS 
f  dimidium  circumfeientiac  bafis  fit  188  f 
diuide  per  1  f  altitudinem  parmi  exit  125 
-f  &c  tot  buehia  panni  requiruntur  ad  fa- 
dendam    tentcrium  tale,  quia  eft  Pyramis 
rotundaideo  habetur  hoc  modo  eius  luper- 
ficies  ex  regula  vigcfuna  quinta  fexagetimi 
quarti  capifuli- 

Eft  cumultis  fiumenti  aut  feni  Pyramida-  30 
lis  ita  enim  folet  conftitui  &  ^ius  circuitns 
eft  tfe.  44.  altitudo  in  medio  tb  2-f  ik  1  fe. 
per  longum  latum  &  profundum  folec  con- 
tinere-r  modium  frumenti  vcl  in  ferio  va- 
lct  folidos  2.  volo  fcire  frumentum  quan- 
tum  fit  aut  fcnum  per  vigefimam  nosiam  re- 
gulartl  fcxagcfimi  terci)  capituli  quadra  44. 
rit  19  \6.  muIdpHca  per  7  fic  H552-  diuide 
pei  S8.exit  155.  &  ha:c  eft  area  batis  fru- 
mcnti  vel  feni,  duc  in  altitudinem  qua?  eft 
2-f  fit  585.  accipe  -y-  huius  quod  eft:  128 
'  &  tot  -\  modij  frumenti  erunc  auc  toC2. 
folidos  valebit  fenum. 

Pnnamus  quod  duse  naues  fint  in  portu  ^ 
Alexandriae  qux  eft  in  ^gipto  &  vna  va- 
dat  verfus  Conftantinopolim  qua^  eftinGra:- 
cia  per  auftrum  Africum  diflantem  abAle- 
xandda  milliaria  950.  fingulo  die  miUiaria 
(To  Alia  ver6  vadat  pro  nothum  Venetias 
diftentque  Venetix  ab  Alexandriamilliaribus 
1700.  iingnlo  die  100.  milliaribus  ,  &  hoc 
eft  quafi  neceflarium  quod  inarqualiter  mo- 
ueantur  quia  &c  fi  eodem  vcnto  mouean- 
tur  quia  eodem  die  difcedunt  e  portu  nihil 
minus  quia  ventus  vni  eftdireccior  quani 
alteri  poterit  moueri  vna  nauis  ad  vnam 
partem  omni  die  100.  milliaribus  &  alia 
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tantum  60,  Imo  vni  erk  quafi  contrariiis 
alteri  propicius  hoc  pofico  quasritur  in  1  c 
diebus  quantum  diftabunt  &  fi  vna  nauis 
vt  pote 

Prima  deberet  ke  ad  aliam  in  quo 
vento  deberent  firmari  vela  &  temo 
dirigi  ,  ha:c  qua;(tio  eft  mota  a  pluribus , 
fed  confuse  folutaj  fequens  autem  quse 
eft  valde  fortior  non  eft  fcripta  ab 
aliquolicec  fitvcilior,  prohoc  igitur  fcien- 
do  oportec  pradxtpponere  cria,  Primum  quod 
quando  dicimus  nauim  ire  tali  vento  aut 
oportere  ire  eo  vento,  non  eft  quod  talis  ven- 
tus  fit  neceflarius  aucquod  tunc  fiac  ille  ven- 
tus,fed  volumus  dicere  quod  remo  &  vela  ita 
aptatafunt  vt  dirigant  nauim  adeam  viam, 
ad  quam  dirigeret  ille  ventus  i\  flaiec ,  nam 
ventos  adducere  non  eft  in  noftra  poteftate 
vela  autem  &  cemonem  dirigere ,  ka  vc  riauis 
mota  a  Grarcodirigatur,  ac  h"  flaret  fubfola- 
nus  hoc  eft  artis  periti  gubernatoris.  Cum  igi- 
tur  dicimus  quo  ventodebet  ire  vult  dicere, 
quomodo  debent  aptari  vela  &  temo  ideft 
ad  modum  cuius  ventidebent  dirigi  Hcet  ille 
ventus  non  flauerit  tunc. 

Nota  fecundo  quod  veh.  &  ■Cenao  non 
aptancur  flance  Euro  daco  quod  velis  diiigere 
per  leuantem  ficut  quando  vis  dirigere  per  le- 
uantem  flante  Ieuance*  ideo  quiIibeC  vencus 
refpectu  cuiuflibec  alcerius  ad  cuius  iter  diri- 
giturhabet  proprium  modum  aptandi  vela  & 
temonem. 

Tertio  nota  quod"  oportet  fcire  alterum 
duorum  velquibiis  ventis  itur  abvno  loco  ad 
aiiumper  cartamnauigationis,aut  fcire  lon- 
gitudinemSc  laticudinem  cuiuflibec  loci  pro- 
pofiti,  fcire  autem  hoc  per  viam  longitudinis 
&  latitudinis  eft  difficile  per  variationem 
poli  mundi  a  polo  Calamittaz.  His  ftantibus 
licet  non  ignorem  nomina  a  Vitruuio  &  nu- 
xnerum  ansmogfiphta:  dfe  yaiktum  ,  quia 


tum  res  concordat  &  numerus  3  2 .  ventorum 
eft  inviridi  obferuantia  &  nomina  a  recentio- 
ribus  pleraque  hoc  modo  func  in  vfu  malui 
vcilicati  hominum  confulere  ,  quam  vane  de 
antiquis  nominibus  iactancia:  indulgere.  Po- 
nam  igitur  pundtum  A.Alexandriam&  cen- 
crumcirculi  B.C  &multiplicabo  diesitineiis 
qui  funt  10. in  maius  icer  quodeft  loo.millia- 
ria  verfus  Venecias  5c  fic  1000.  &c  ponam  A. 
B.  1 000.  quae  eft  femidiamecer ,  deinde  fyb- 
traho  136.  -~- quifunt  in  diredo  auftri  Arfnri 
A  28 1  ~-  qui  func  in  direclro  noti  remanent 
45.  qui  func  cocius  circuli  fignabo  igitut 
pun&um  C.in  eirculoB.C.diflantem  perjto- 
tius  circuli  a  puucxo  B.  &  protraham  .A.C. 
deinde  confiderabo  ex  duobus  punclis  quis 
fic  propior  Orienti  aut  Occidenci ,  &  video 


quod  punclus  B.  eft  propior ,  quare  fgna- 
bo  ibi  venim  oppoficum  auftro  Africo 
8c  eft  Ao^uilo  quia  aufter  Africus  propior 
eft  Occidenci  quam  nothus  &  fignabo  in 
punclo  C.  feptentsip  qui  opponicur  nocho& 
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vmuetlalitcr  Uctam  circukun  B.  C.  fimilcm 
orculo  ventorum,  &  fuppcnam  femidiame- 
tnm  1000.  tdeft  itct  maius  quod  recic  nauis 

£i  igitur  A.B.cft  linca  vadens  ab  Alcxan- 
pet  auftrom  Afncumad  Aquiionem,igi- 
tuc  cum  itcc  ab  Alexandria  Conftantinopo- 
bm  lit  pa  lurttum  Afncum  vt  fuppoiutur 
rut  Conftantinopolitana  nauis  inlineaA.  B. 
&  Vcncu  in  linea  A.  C  Sc  quia  Veneta  diftat 
1000.  milliaria  a  pundo  A.  crit  Vcneta  na- 
in  pundc  C.  prxcisc  hoc  pofito  mul- 
nplica  ic.  per  60.  fit  600.  Nam  pcragra- 
uit  fineulo  die  60.  milliatia  igitur  .  nauis 
Alcxandnna  diftat  a  pun&o  A.in  linca  A.  B. 
millianbus  600.  qui  funt-^dc  1000.  qua- 
re  v  ctiam  lincx  A.  B.  cum  A.  B.  &  A. 
C  fint  arquales  fignabo  igitur  punctum  D. 
tn  linca  A.  B.  diftantem  pet  —  totius  A.  B. 
a  punclo  A.  cV  producam  hneam  D.  C. 
quam  mcnfurabo  cum  compallii  &:  inue. 
nio  cam  fetrc  plus-rlinex  A.  B.  igitur  a 
punctoCad  pun&um  Dfunt  plufquam  millia- 
ria  600.  fcd  oporict  in  talibus  mcnfurare  val- 
dc  prxcise. 
Pcr  Arithmeticam  autem  fcitur  quantitas 

D.  C.  hoc  modo  pcr  regulam  quadrilateri 
Ptolomxt  ctiam  .1  nobis  dirterentiam  in  libro 
lupcr  Euclidcm  fiat  A.  E-  xqualis  A.  D. 
cnt  iffitur  A.  E.  600.  mtlliaria  8c  quiaqua- 
< itjt  1 .1  T.  I).  xqiutui  ci  ouod  fit  ex  fc.  D. 
inE.B.  cVcx  c  Cin  D.  B.  cft  autem  E. 
C  &  D  B  103.  quare  productum  40000. 
itcm  quia  arc  is  B.  C.  cft  4$.  gtaduseritC. 
B  Sc  k  D.  cognitx  pcr  tabulam  de  corda  & 
arcu  lui«m  politam  vel  pcr  tabulam  Pcolomxi 
qux  in  hoc  cifu  vbi  arcx  non  quxruntur  eft  fa- 
dUorcft  igiturcordaareus  4  j.graduum  45.55. 
ao.rermc  luppofica  diamecro  1  zo.fed  hiclup- 
poniturin  vna  zooo.quia  A.Ceft  1000.&  in 

.  1  aoco.quia  A.D.cft  600  igitur  per  regu- 
lam  tnum  inucmcs  D.  E.  459.  1  3.  10.  &  B' 

C.  765.  11  13.  multiplica  igitur  vnam  in 
.tlteram  ficnt  1  j.ij.  quibus  addan- 
tur  40000.  fient  391 494  T  fecmc  caius  radix 

cftvcradtftaiuta6i5  7?   ■  ■ 

Hnc  vifo  icicudum  eft  quomodo,  5c  quo 
vento  vna  dcbcat  ad  aliam  pcruenire  hoc  mo- 
do  factemus  cuculum  itcrumB.C.  cuius  cen- 
ttum  lit  A.»&  poncmusB.  C  45-  infuo  arcu 
3c  facicmus  circulum  *B-  C  maiorem  quam 
pnus ,  deinde  protrahemus  D.  C.  fuper  A. 
C  pcrpendicularcm  cum  omni  diligentia  pof- 
fibili  Si  ['         :i  Jum  quantitatem  Hnex  D. 

E.  femtdiamctn  faciemus ,  circulum  E.G.  6c 
li  cecid-ric  excra  punitum  B.  produccmus  A. 

D.  B.  *c  punftus  in  quo  A.  D.  B.  interfccat 
cifculum  cft  aquilonis  vcntus  veluti  in  circu- 
lo  macno  dctnde  dtuidemus  ciiculum.E.  G. 

B.  in  ji.  pattcs  xquales  licuc  prius  &  ca- 
dct  feptentrio  lupcr  Uneatn  D.  G.  xquidiftan* 
tcm  E.  C-  Sc  pcrpcndtcularcm  fuper  E.  D. 
habitis  igitur  duobus  vcntis  feptcncrionc  & 
aauilonc  habebimus  per  ordinem  vc  in 
Figura  prima  Ancmographix  quod  linca 

C.  D.cadic  inter  vcntum  qui  vocatur  Cir- 
cius  ac  Fauonium  q/ure  pet  ventos  op« 
politos  dcrTetetur  nauis  Conftantinopolitana 
cx  D.  in  C  per  ventum  inter  Euco-Mo- 
thumcV  Euro-Auftrum  adhxrcbittamcn  ma- 
gts  Euro  Notho  quam  Euro-Auftio  quia  linea 

1m.  JK. 


C.  D.  propinquior  eft  pun&o  K.Circij  quam 
F.  Fauonij  vt  vides. 

Vnanauis  difcedebat  ex"AIexandria  &ibat  ?: 
Confcantinopolim  per  auftrum  Africum  fin- 
gulo  die  faciens  60.  milliaria  peruenit  nun- 
cius  ad  Andream  Daurienfem  per  fcapham 
in  fine  rerti*  diei  is  erat  Corcirae  fiue  ad 
Cotfu  diftac  autem  Corcira  ab  Alexandria 
milliaribus  1  200.  &  Corciia  a  Conftantino- 
poli  milliaribus  1300.  &  Alexandria  k  Con- 
ftantinopoli  vt  didiim  milliatibus  950.  icur 
autem  ab  Alexandria  Conftantinopolim  per 
ventum  Auitrum  Africum  &  a  Corcira  in 
Alexitndriam  per  Trachtam  &  a  Corcira 
ConftantinojtoHm  per  Libonem  quaeruncur 
igitur  quatuor  piimum  daco  quod  in  fine 
tertixdieifequerentur  ipfaman  pofficattinge" 
re  antequam  perueniat  ad  portum.  Secun- 
dum  dato  quod  poffit  attingere  vbi  eas  a't< 
tinget.  Tertiurn  in  quanto  tempore.  Quai- 
tum  quo  vento  debcc  diiigcre  naues  vt  eas 
atcingat.  Er  nota  quod  hxc  ponuntur  gra- 
tia  exempli  non  quod  ica  fit,  item  nota  quod 
nautx  &c  pilotx  ficut  homines  rudes  aliter 
computant:  tertio  nota  quod  hxc  oportet 
fcice  per  drdinero,  ad  efTecium  aucem  vo- 
lenti  venire  oportct  cognofcere  vera  itinera 


&  diftantias  qux  habctur  in  cattanauigationis 
bonura  etiara  cft  fcireitieera  quo  vcnco  agatuc 

S    $  faeiam 
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faciam  igitur  circulum  B,C,fuper  centroA,& 
ponam  A,Alexandria  &  B,Conftantinopolim 
eritque  A,B,linea  auftri  Africi  9  5©.milliario- 
mm  deindequia  A,Corcira  itur  Alexandriam 
perTrachiam  :  Trachias  aucem  diftat  aVul- 
curno  qui  opponitur  Liboni  gradibus  67 
verius  Occidentem  faciemus  arcum  B,  C, 
graduum  67  -f  &c  funt  de  90.  quia  ftinc 
quarra  circuli,  deinde  ducemus  lineam  donec 
A,  D,  fic  izoo.in  partibus  quibus  A,  B,  eft 
950.  nam  A,Corcira  in  Alexandriam  fuppo- 
fica  funt  milliaria  1200.  &  eric  D,  pundlus 
Corcira,  videigitur  quanta  effetkatetus  tri- 
goni  A,  D,  B,  nam  latera  funt  cognita  A,  B, 
550.  ad  1200.  B,D,  1500.  erit  igitur  kate- 
tus  ex  D,  fuper  A,  B,  1 1 50.  primoigicur  vi- 
de  in  quot  diebus  illai  naues  peruenient  Con- 
ftantinopolim  &:  manifeftum  eft  quod  in  1 6. 
diebus  fere  aquibus  aufer  j.dies  quibusiam 
difceflerat  ante  nuntium  receptum  remanent 
1  3.  dies  vide  igitur  an  poffit  peruenire  a  pun- 
&o  D.ad  pun&um  B,ideft  a  Corcira  ad  Con- 
ftantinopolim  in  paucioribus  diebus  quam 
13.  fi  non  numquam  poterit  affequi  eas  eo 
quod  perpendicularis  eft  valde  longa  &  pro- 
pinqua  pundto  A,fecus  vbi  eflet  brenis  opor- 
teret  confiderare  an  per  tres  dies  ante  perue- 
niremus  ex  D,  in  E,  quam  ex  A,  in  E,  &  ita 
poflent  iungi  aliter  non. 

Ponamusigitur  quod  ex  Corcira  in  Coflan- 
tinopolim  naues  faciant  milliaria  i^o.fingu- 
lodie  Sc  ex  D,  in  E,  faciant  100.  quaeritur 
vbi  iunget  eas  fcies  A,  E,  qua;  eft  [340. 
fermenamin  his  negligimus  3 .  aut  4.  mil- 
liaria  &  E,  B,  erit  610.  &  fignabo  pun- 
6:um  F,  locum  in  quo  hora  nunti)  naues 
erant,  &  diftabit  ab  A,  180.  milliaribus 
pone  igicur  quod  debeat  attingere  eas  in  G, 
quia  igicur  ex  D,  in  E,  peruenitur  in  die- 
bus  11-^  faciendo  milliaria  100.  fingalo 
die  &  in  eo  tempore  nauis  qua:  eft  in  F, 
facit  690.  quia  60.  milliaria  fingulo  die  igi- 
tur  detracta  F,  E,  qua?  eft  160.  remanebit, 
icer  vltra  £,530.  milliaria  fi  igicur  nauis 
venirec  per  D,  E,  remaneret  530.  milliaria 
recro  :  ponamus  modo  quod  iret  per  D,  B, 
cum  igituc  vadat  150.  milliaribus  fingulo 
die  perueniret  ad  B,  in  diebus  8  \  &  in  eo 
tempore  nauis  quae  eft  in  F,  perambularet 
520.  milliaribus  quare  cum  tota  F,  B»  fiC 
770.  milliaria,igitur  nauis  Alexandrina  non- 
dum  attigiflet  punclum  B.  imo  diftaret  ab 
eo  250.  milliaribus,  pro  fciendo  igicur  quan- 
titatem  F,  G,  i>:a  facies  reduces  omnia  ad 
.  minores  numeros  diuidendo  per  10.&  erit 
F,  E,j6.  E,  B,  61.  D,  E,  115.D,  B,  130. 
iter  ex  D»  in  E,  1  o.  milliaria  fingulo  die  iter 
ex  D3in  B,  1  j.  milliaria  fingulo  die  iter  ex 
F.  in  B,  milliacia  6.  fingulo  die  vt  hic  vides 
pone  igitur  quod  vadat  in  r .  co-  dierum  ex 
F,  in  G,  igitur  cum  vadat  6.  fingulo  die  ibit 
6.  co.  &  erit  F,  G,  co.  6.  quare  detjiahe  F, 
E,qua?  eft  16.  remanebit  E,  G,co.B.m.  16. 
quadra  6.  co.  m.  16.  fiet  $6.  ce.  p.  256.  m. 
192.  c*  quadra  D,  E,  fiet  1 3225.  adde  ad 
36.  ce.  p.356.  rh.  192.  co.  fiet  quadratum 
D,  G,  16,  ce.  p.  1 3481.  rh.  192.  co.  &  fup- 
ponitur  quod  eundo  verfus  B,  ex  E,  propor- 
tionaliter  qualis  pars  eft  E,  G,  ipfius  E,  B, 
talis  eftportio  addenda  ad  itcr  pei  D,E,  qaod 


f.  b 

f.e 
e.b 

d.  e  " 
d.  b 

Iterex  F,in6. 
Icer  ex  D,  in  E, 
Iter  ex  D,in  6. 


77 
16 
61 

1  30 
6 
10 

15 


eft  10.  vfque  ad  15.  differentia  avtem  eft  5. 
dicemus  igicur  fi  E,  B,qua;  eft  61.  producit 
E*  G,  quaseft  6.co.  m.  16.  quid  producet  5. 
differentia  multiplica  5.  in  6.co.  rh.16.  fient 
30.C0.  m,  80.  diuide  per  6 1.  exit    co.  rn.  1 

^7  &  tantum  ibit  vltra  10.  milliaria ,  adde 
1  o.  ad  ^  co.  m.  1     fiet  iter  fingulo  die  S 

■~p.|f  co,  &  quia  peruenit  ex  D,  in  G,  in 
1 .  co.  dierum  igitur  multipHca  1  co  in  8 
p.  ^f  co.  fiet^fcen.  p.  S77  co.  &  unta  erit 
D,G,  &  quia  D,G,fuit  ^.V.^^.ce.p.i  3481. 
m.  192.  co.  igitur  quadrando  ^  ce.  p.  8  77 
co.  fietprodudumxquale  36.  ce.  p.  13 481. 
m.  192.  co.  quadra  igitur  £  ce.  p.  8  77  co.. 
fiunc  £V  ce.  ce.  p.  ^  cu.p.  ^  co.  multi- 
plica  omnia  per  3721.  fient  900.  ce.  ce.  p. 
31800. cu.p. 280900.  ce.  aequales  133956. 
ce.  p.  5016^2801.  m.  714432.  co.quare9oo. 
ce.  ce.  p.  31  8oo.cu.  p.  146944.ce.p-7 14432 
co.  aquantur  50162801.  reduc.  ad  i.ce.ce.: 
fient  1.  ce. ce.  p.  35  -j-cu.  p.  163^  ce.  p. 
79 3     co.  asqualia  55736-  ^  &  quia  hoc 
non  Kabet  capiculum  ,  inuenies  per  viam  a- 
proximationis  ponendo  quod  1 .  co.  valeat  8. 
igiturcenfus  eius  eft  64.  cubus  512.&  cen- 
fus,  cenfus  eft  4096.  multiplica  igitur  8.  in 
793  Iffiet  6350.     multiplica  64.  in  165 

tZi  fiunt  10449^  multiplica  512.  in  35-^ 
fiunt  i8o9o-|-multipIica  4096.  in  i.  fiunt 
409(5".  iunge  fimul  fiunt  38986.^^05  au- 
tem  volebamus  55736^^  differentia  igitur 
eft  minor  16749  5^  capiemus  igitur  quod 
9.  fit  la  co.  igitur  81.  eft  cenfus  &  729.  cu- 
DUS&6561.  cenfus  cenfus  multiplicabimus 
igitur  vt  prius  &  fient  7144  i  &c  13124. 

™  25758.  &  6561.  quae  iun&a  fimul  funt 
5268S  77  &  hoc  etiam  eft  minus  55736; 

~  in  30487^  per  vmtatem  igitur  additara 
fupra  8.  aquifitaeft  dirTerentia  13701  ^  dr 
uide  igicur  femper  minorem  numerum  qui 
eft  8.per  maiorem  qui  eft  9.  fit  -j  dic  igitur 
fi  I37oi|t  ficex^-tx  quo  fiet  3048^ 
multiplica  hoc  in-jfiunt  2709  ~  hoc  di- 
uide  per  13701  j~  exit  ~-^r  diei  ferme  adde 
ad  dies  9.  fient  dies  9  ^1-  nam  in  his  exqui- 
fita  praxifio  non  requiritur  multiplica  igituc 
dies  9       in  60.  milliatia  habebisF,G,  mil- 
liaria  552.  ferme  habito  puncto  G,  habebis 
D,  G,  121 5  ,ferme  quare  c^im  E,  G,  fit  ^7  fo- 
me  ipfius  E,     igitur  capiemus     de  50.  & 
funt  32.  ferme  quos  addemus  ad  joo.  fiec 
iter  per  D,  G,  i^a.milliaria  fingulo  diediui» 
de  1  215.  per  1  32.  ex/bit  9  ~|  numerus  die- 
rum  &  hoc  ferme  eft  idem  cum  9  m 
fenfibiliter  differens  quare  ratio  eft  bona  non 
enim  quae  in  furdos  terminantur  vnquam 
precifionem  fortitri  pofliint ,  dicemus  igitur 
quod  iungentur  in  diebus  9.  horis  5.  ferme 
&  quo  in  pimdto  G,  &  diftanter  rnilliaribus 
7^2.  i  pun#o  A,  AlexandcuE  &  quvd  D,G, 


Dc  Geometr.Qu£ftionibus,&c.  1 1 1 


«tt  i  ii  muis  tbi  fctme  mouebitur  i  ji 
miUuiibu»  cx  D.  mG,  quibus  habitis  fcies 
o  u  vcuto  ibitur  ex  fine  trigefimr  lecund;e 
quxftionu  funt  flc  modt  faciliurcs  fcd  longius 
c.uiuhicfotuiprxc.fuscft. 

Et  boc  habcs  modos  per  capirula  ignnta 
fi  bene  notttti  \  bi  font  ce.  ce.  cu.  cc.  Rcl. 
T.  &  co.  5c  numerui  Sc  talia  perucnicndi  ad 
nuximam  propmquirarem  cum  leuitate  & 
eft  vubrtimuni  m  rebus  mercantilibus  &  re- 
h  n  m  quibus  perucnire  oportct  ad  attura 
praclicum  nam  quantum  eft  de  aclu  pracrico 
trimc  cx  hac  reguU  tantam  fufcipies  vtilita- 
tem  in  capitulis  ignotis  quantum  in  notis 
cum  fua  rcgula  xquationis  modus  eft  igitur 
vt  capias  numetum  ptoximc  minorem  Sc 
lUopi  vnitatc  minorem  &  vide  diflerentiam 
Jemde  diuide  minorem  per  maiorem  Sc  quod 
exit  multiplica  in  dirTerentiam  vltimam  qux 
remanet  Sc  prouentum  diuide  pcr  differentiam 
uux  prouenit  cx  additione  vnitatis  &c  qaod 
cxic  eft  pais  addcnda  numero  maiori  exem- 
plum  t.cc.cc.  p.i.  cu.  acquatur  ioo.  ponc 
quod  rcs  fit  z  igitur  ce.ce.  p.  i.cu.  erit  52. 
itcm  pone  quod  fit  3.  igitur  i  ce.  ce.p.  2. 
cu.  cft  1 5  j.  5c  diffcrentu  primi  a fecundo  eft 
loj.pcr  vmtatcm  delndc  differentia  fecun- 
da  dk  6  j.dmidc  igitur  1.  per  3.  exit-7-  dic  fi 
l  c  1.  ftt  ex  —  ex  quo  fiet  6  j .  multiplica  6  5 . 
in -7  fit     diuide  pcr  10».  exit  p~  tdde 
«d  j.  nct  valor  rei  proximus  J  77*  &  licct 
hoc  fk  mod:co  maius  quam  oportcc  qiunto 
ttroeti  la  co.  fit  maiot  lcmper  euadit  prxci- 
fior,  vcluti  f*  dicaro  dc  8000.  loco  quod  dixi 
dc  irr  efr  rcgula  aurca. 
jj     Sit  trigonus  A,B,  Ccuius  bafis  fit  B,  C, 
14.  Sc  fit  m  co  circjlus  D,F,  H,  cuius  femi- 
dumeter  fit  4.  Sc  lit  portioB,  D,  6.  quare 


D.  C.ci.tS.  Iioctotum  fupponitnr  volofcire 
quama  i*  A.C,  Sc  quanta  fit  A,  B.  produ- 
cam  pcrpcndicubres  E,  H,  &E,  F,  quae  ca- 
dcntin  p.iulti^  contatfuum  Sc  producam  per- 
pendiculnes  E,  D,  F,G,H,K,  Sc  producam 

E.  C,  9c  E,B,  &  producam  F,  D,  &  D,  H, 
vt  vides  Sc  erunt  duo  tngoni  F,  E,B,&  B,E, 
D,  zquiliteri  quare  F,  B,  erir  6.  vt  eft  B,  D, 
Sc  fimiliter  H.C,  erit  8.vt  eft  D,  C,  Sc  quia 
anguli  ad  D,  funt  refti  quadrabo  ,  B,  D,  fiet 
36.  quadrabo  E,  D,  fict  i^.mngamfimulfient 
51.  &  Ji.  eft  B,  E,  of  firflHitet  quadrabo 
C,  D,  fit  64.  &  D,  E.fit  ifi.iunge  fimul  fiunt 
3o.&^£.  8o.eft  E,  C,  &c  quia  anguli  ad  D, 
Sc  H,  5:  F.  omncs  funt  rctfti  erunt  duo  an- 
guliF,E,  D,  Sc  B,  atqualcs  duobus  rec^is  & 
limilitct  duo  anguli  H,  E,  D,  &  G  arquales 


duobus  reftis ,  quare  vterque  duorum  qua 
driiacerorum  F,E,  D,  B,  &  H,E,D,  C,  elTec 
in  icnptibile  circulo  per  conuerfam  vigefimac 
primx  teitij  Euclidis  cumque  B,  D,  &  3B,  F, 
linc  .xquales  item  F,  E,  8c 
E,  D,  ent  duplum  eius  quod 
fic  ex  B,D,  in  E,  F,aequale 
ei  quod  fit  ex  F,  D,  in  E,  B, 
duco  igitur  B,  D,  in  F,  E,  fit 
i4.duplico  24.  fit  48.  diui- 
do  pec  B>  E,  fit  F,  D,  fy.  44 
7-  per  ldem  duco  D,  C,  in 
H,E,  tit  jz.duplico  fit64- 
diuido  6" 4.  perE,C,  quac,  eft 
i^.  80.  exit  D,H,  51-f- 
&  quia  vt  fepe  didum  eft 
cum  producitur  pcrpendicu- 
laris  ab  angulo  tiigoni  ad 
bafim  differentia  quadia- 
torum  partium  bafis  efttan- 
ta   quanta    eft  differentia 


E,  D,  4* 

D,  B,  6 
B,  C, 14. 

D,  C,8. 

F,  B, 

E,  H,  8. 

B,E,^.fi. 

E,  C,  ^i.  80. 

F.  D,  ^t.  44  ^- 
D,H,^.5i  v 


K,  D,  3  r 
H,  K,  6\ 

K,M,  2  f 

H,  M.6  ^ 

A,  C,  15. 
A,B,  15. 


B,  G,i^ 
G,  D,  j  77 

quadtatorum  laternm  conti-    F,  G,  5  — 
nentium  angulum  a  quo  de-    C,  K,  4  — 
ducitur  perpendicularis  qua- 
dro  lgitur  F,D,  fit  44  V  q11»" 
dtoF,E,  fit  36.dift'erentia  eil 
8-f  aiuide  igitupei  vigefimu 
nonamquxftionem  kexagefi- 
mifexn  capituii  B,D,queeft 
6.\u  quod  quadtata  partium 
diflerant  in  8  ~  Sc  inuenies 
quod  B,  G,  eft  1 77  &  G,D, 
^  A  Sc  fimiliter  inuenies 
qttia  difentia  quadrati  H,C,fuper  quadra- 
tum  H,  D,  eft  1 1  f  quod  D,  K,  eft  3  -  &  K, 
Qt  4-l  quare  detrahendo  quadratum  B,  G, 
ex  quadrato  F,  B,  remanebit  F,G,  3°T^ 
&  eft  5     &  fimiliter  detrahendo  quadratura 
K,C,ex  quadrato  H,  C,  remanebit  H,  K, 
40^  quod  eft  6     poft  dices  fi  F,  G,  perpen- 
dicularis  qua:  eit  5  ^vult  G,  B,  bafim  quseft 
2  -4.  quid  volet  H,  K,  perpendicularis  qu«  eft 
6  ^multiplica6  7  in  2  tt  fnint—  diuide  per 
5  f  exit  1  ~&c  tantam  faciam  k,  M,erit  igi- 
turJproportio  H,k,  adK,M,  veluti  F,  G,  ad 

G,  B,  fcd  anguli  G,  Sc  k,  funt  fimiies  igitur 
pro  traifra  H,M,  eiunt  duo  trianguli  H,K.M, 
Sc  F,  G,B,  fimiles  quare  angulus  H,  M,C, 
eft  ccqualis  angulo  B,  igitur  duorum  triangu- 
lorum  A,  E,C,  ck  H,M, C, duo  angnli B,  Sc 
C,  a^quantur  duobus  angulis  H,  &  C,  igitur 
reliquus  reliquo  Sc  trigoni  funt  fimiles  &  quia 
C,  k,  eft  4  -f  &  K,  M,  1  -7  igitur  tota  C.M, 
eft77i  dic  igitur  fi  7  -  producit  14. quid  pro- 
ducet  V  &  eft  H,C,multiplica  8.  in  14-  fiur* 
112.  diuideper  7  7,  exeunt  15.  &Unr.a  eft 
A,  C,  fimiliter  quadra  K,  M,  fit  7  %  quadra 

H,  k,  fit  40  g  imige  fimul  fiant  48  nr  ha- 
ius  cft  6       tanta  eft  H,M,  dic  igitur  fi  7 
-foret  i4.quidellent  6$  multipiica  14-  in 

i%  fit  97  7T  diuide  97  n  Per  7  T?exit  1  *: & 

tanta  eft  A,  B,  quod  eft  propofitum  hxceciam 
ponitur  in  vltimo  libri  dc  diuina  proportione 
a  FratreLuca. 

Rcducas  omnes  operationes  Amhmeticas  3 
ad  Geometricam  ,  ita  qu6d  cura  compaftu  ac 
lineapolTunt  deduci  ad  effeaum  ,  hoc  noneft 
aliud  dicere  quam  tllas  radices  fcire  deduce- 
rc  ad  aclum  pra&icum  cum  compaftu  &  Cit 

exemplum.  „  . 

S   4  Volo 
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Volo  ponere  ^•^.y.pj^e.^.p.^.inEigura  po- 
namus  enim  quod.  ^t.y.p.^.  ^.p.-j/fit  latus 
tetragonicum  alicuius  Figura:  multilatene  cu- 
cuiuslatus  fit  4.exepli  gratia-.volb  igitur  inue- 
nire^.^.y.p.^.^.p.j.in  Figuracu  igitur  A-B. 
ktus  tit  4.diuidoipfum  in  vnitates  per  vndeci- 
Kum  fexti  Euclidis  vel  pratice  diuidendo  eam 


in4.  partes  aquales  quo  facTro  accipe  lineam 
C,  D,  quasfit  5-adde  eivnitatemid  eft  vnam 
parte  ex  A.B.diuifa  in  quatuor  &  hoc  pro  regu- 
Ia&  fiat  C,  F,  diuide  C,F,per  squalia  inpu&o 
G*  &Iineabisfemicirculum  C,H,  F,  &  eriges 
perpendicularem  a  punao  conta&us  inter  vni- 
tatem&  lifleam  cuiufuis  radicem  accipe  vi- 
delicet  lineam  D,H,&  erit  D.H^^fiuejji.Q, 
Dpoft  capio  eadem  ratione.7.cuius 

Volo  ^.^.accipereaccipiendo  rotamA.B.& 
T  ei'J»  cum  coropaflu  &  fic  linea  K,  huic  addo 
vnitatemvtprius&  fiatlinea  L,M,hanc  diui- 
do  persqualia  inN.&lineabo  femicirculu>c 


Cap.LXVIII. 

tatem  ,  erigo  igitur  C.E.  aqualem  C.A.  vni- 
tati  perpendiculariter  fuper  C.  D.  &  produco 
D.E.&  diuido  D.E.per  aqualia  &  in  cius  me- 
dio  facto  centro  circunfciibo  trigono  C.  D.E. 
circulum  vt  vides  qui  neceflatio  pertran/ibit 
per  punftum  C.eo  quod  angulus  C.re&us  eii 
deinde  protraham.  E.F.  aequidiftantem  C.  D. 
&  producam  eam  multum  excra-verfusH.  & 
producam  F.D.  in  dire&o  multum  vetfus  G.  vt 
videseritquequadrilaterum  C.D.E  F.re&orum 
anguloru  ex  vigefimanona  &  quadragefimafe- 
cunda  primi  Euclidis  &  hoc  dico,vt  cognofcas 
an  benc  protraxeris  di&as  lineas  deinde  pone 


prius  M.O.L.  &  producam  a  pun&o  k.&  per- 
pendicularem  vt  prius  k.O.eritque  k.O.^..  7. 
capiam  igiturK.O.&addam  ei  vnitatemfum- 
ptam  ex  A.B.vt  prius  &  fiet  O.P.&  educam  ex 
pun&o  contermino  vnitatis  &  K.  O.  lincam 
ad  femicirculum  vt  prius  fadtum  fecundum 
medietatem  O.  P.  quc,  fic  perpendicularis  k.  Q. 
eritque  K.Qj^.^i.  7.fme  k.L.  habes  igitur  D. 


-« — > — \. 
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H.^.J.&  K.Q.^i.^i.  ^.poneigitur  R.T.  & 
iungeei  per  tertiamprimiEuchdis  protrahedo 
lineam  R.<3T.in  continuum  &  dire&um  lineas 
k.Q.&  D.H.  &  erit  totalinea  R,  H.  compofi- 
ta  ^.p.j^.p.j^.  7. 

Quod  ii  velles  extrahere  y..  cubicam,gratia 
exempli  de  8- fcias  quod  di&umeftin  capitulo 
quadragefimo  fecundo  regula  fexagefima  fe- 
cunda  quod  cum  fuerint  quatuor  numeri  con- 
tinue  proportionales  ab  vnitate  fecundus  eft 
R,  cubica  quarti  fit  igitur  linea  C.  D.  8.  cuius 
volo  ijd.  cubicam  quia  igitur  eft  8.  diuideeam 
in  8.  partes  aequales  quarum  vna  fit  C.  A.  igi- 
tuc  C.A.  eft  vnitas  &  ita  fi  C.D.fuiflet  1  o.  eu- 
ius  voluific  accipere  jje.cubicam  diuidere  C.D. 
in  10.  partes  squales  quarum  vna  elTet  C.  A. 
eflecqueCA.Ynitas  &  itafemper  ijiuenio  vn> 


regulam  fuper  pun&um  C.  circunnoluens  eam 
tantum  quod  menfurando  a  pundo  H.adpun. 
dtum  C.asquetur  linea?  apun&o  B.adpuncl:iim 
G  curnque  hoc  inueneris  circunuoluendo  regu- 
lam  circa  pun&um  C.  produces  lineam  H.  C. 
G.erkque  E.H.iji.cubica  CD.eo  quod  quatuer 
linea:  C.  D.  &  D.  G.  &  E.  H.  &.  E.  Gfunt 
continue  proportionales  &  E.C.eft  vnitas'ioi- 
tur  fecuda  quantitas  qute  eft  H.E.  eft  i^.cubica 
quarta^quseft  C.D.quod  erat  probandum. 


m  i 
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Et  ex  hoc  fi  quis  tibi  ponat  vnam  jinea  pu- 
ta  A  i  B,  &  dicac  inuenias  aliam  lineam  pet 
hanc  qu^  faciat  cubum  vtpote  dupinm  auc 
txiplum  cubo  ipfius  A ,  B,  vtfuic  in  chemate 
platonis  pone  qnod  femper  A,B,fit  1.  eius  ct 
bus  igitur  eft  i.  &  quia  volo  cum  duplum  igj. 
tur  ille  cubus  erit  z.accipienda  igitur  eft  linea 
B.C.  quae  erit  dupla  ad  A.  B.  &  iungemnseas 
ad  re&os  angulos  vt  prius  &  ptoducemus  A.C. 
&  circunfcribemus  circulum  deinde  circuiiuo- 
luendo  regulam  fuper  pundtum  B.  faciemiu 
B»  E.  aequalem  F.  G.  cumque  hoc  fueric  pro- 
ducla  linea  E.  B.  G.  F.  habebimus^.  E.&. 
cabam  B,  C.  ex  qua  failo  ciabo  perueniec 

cubus 


/ 
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cubus  dupiui  jdcubum  fadtum  ex  A.B- 

Lc  iu memcnto  in  omnibtll  fi  proponatur 
minoj  quanuus  vc  cam  ponas ,  pto  vnitate 
dnnde  opcrare  arithmccice  cc  inuentis  qua- 
dfatn  vcl  cubis,  nam  rrgula  gencralis  eft  in- 
uctucs  polt  moduin  fc.carum  quantitatttmcu- 
bicirn  vil  iiuadratam&:  habebis  intentum 
cubicx  vcl  quadratr  vcl  iy.  fc.  provt  volueris 
fi  vcro  proporutur  quantitas  maior  reduces 
cam  ad  cubum,aut  quadratum  provt  vis,&  fe- 
cundum  numciu  illius  linex  inuenics  vnitatc 
qua  inuema  pcr  modos  prxdi&os  elicies  vj  . 
quadrata  vcl  cubam  vel^.fc.vt  li  vclles  tiipla- 
rc  cubum  dc  4-pone  lineam  quar eft  ^.pro  vni- 
tatc  Sc  aflumc  ci  lineam  triplam  deinde  qua- 
dra  duas  lincas  mcdio  modo  proportionales 
cVcaium  ninoc  eft  linca  qiueura  &  fimiltter 
fi  vellesinuenire  lineamqux  faceret  quadra- 
lum  triplum  adaliquam  lineam  puta  A-  B-  ad- 
tunge  ad  A.B-in  dircdtum  tnplam  lineam  de- 
mdc  fcmicirculum  fupet  totam  lineam  con- 
iun£am  &l  a  pundto  vbi  coniungunrur  ill;e 
dux  hncx  ,  engc  perpendiculaiem  ad  ipfum 
tuculum  ideft  adctrcunferentiam  talis,  lineae 
quidiatum  crit  tnplum  quadrato  linex  A. 
B.  piopolitx. 

lltc  volo  decere  quxdam  necellaria  ad 
rxcrcitium  gcomctricum,  vtcomodius  fiat  &c 
mclius  hgurx  &c  tcliqua  taiia  &:  primo  linea 
tccta  dcducttur  cum  regulacalibea  parum  fub- 
tuicauata  ,  lcd  longc  cx.ictms  ,cum  captllo, 
vcl  hlo  fcricco  foiubenc  cxtcnlo  tinclo  cn- 
cauftro  vndr  ai.o»bn  a  hoc  ntodo  longc  me- 
lius  cxtrahttur  quam  cum  regula  tk  rcliqua  in 
qmbus  iubtiiitas  6c  reccitudo  magna  defide- 

Circulus  fit  cum  circino  leuiter  &  fubtiliter 
cauacoin  vnalummitare  :fit  ccia  cum  regnla 
bUtili  hxacum  ciauiculo  &  ciicumdu&a  nam 
non  inclirtaturcantu  &  lubtilior  euadit.Linea 
pcrpcndtcularisfic  cducitut  continua  rec-tam 
lincam  parum  veluti  volo  ex  linea  A.  B-  ex 
punctoB.educcre  perpcndicularem  continua- 
bo  A.B.iine  eucaultro.puta  ad  pundtum  C-di- 
rccte  vc  vtdcs  demde  mcnfurabo  cum  com- 
pallu  B.C.  &  tantundcmfaciam  B.  D.  deinde 
apctto  compallu  ponam  tn  pundto  D.  &  ex- 
tenJainvciius  dirc&um  B.lineando  modicam 


pone  pedem  circin  in  A  Sc  proced* 
eadjm  lacitudine  iine  encauftro  fir 
punflaj  qux  funt  CcV  D.  &  circur 
cinum  cuni  eadcm  Iacicudine  vt  ; 
do  4.  portiones  ciiculorum  bin 
fecantes  (ine  encauftro  &  pe£ 
numeduceslmeam  arquidiftan 

Cum  volueris  circa  dacum  trigontT 
lum  defcribere  vt  poce  circa  crigouum  A.B.C. 
d,fcriberc  circulum  pones  pedem  circini  in 
puncto  C-  ik  lineabis  portionem  circuli  verfus 
A.fine  encatittro  &  cum  eadem  laticudine  po- 
nea  in  puncro  A.  &  lineabis  verfus  pundtum 
C.  portionem  circuli  itavt  fe  intercerenc  vt 


vides  exquo  patet  quod  oportet  circinum  efle 
latiorcm  medietace  linex  A.C.hocidem  facies: 
inalreio  larere  puta  A.  B.  cumeadem  velalia 
latitudine  (1  oportuerit  cum  qua  fecifti  in  A. 
C.ramcn  quod  circuli  defcripti  fuper  latus  A. 
B.licet  non  concotdent  in  laticudine  circini 
ctiin  Iatitudine  circini  fuper  A.C.aCCamen 
concordabunt  inuicem  videlicec  circnlus  ex 
A  vcrfus  B.  &  exB.  verfus  A-deinde  lineabis 
(ine  cncauftro  duas  lineas  per  quacuor  punfta 
fectionum  circulorum  &  ybife  interfecabunt 
ibi  erit  cencrum  circuii  circunfcribentis. 

Cum  volueris  facere  trigonum  ctiius  puta 
vnumlatusiic  8.  aliud  j.&  balis  fit  (j.lineabis 
A. .  fine  encauftro  tn  qua  facies  fediones  le- 
cundum  numLTtim  laceris  maioris  puca  8.  de- 
inde  protrahcs  lineam  cumencauftro  ad  con- 
tinentcm.tf.ex  illis  fectionibus  quia  cotdebet 
elfe  balis  &  fignabis  ibi  pun£tum  D.&  poft 
habebis  duos  circinos  alterum  aperies  fecun- 


I 


ptHjni  circuli  line  encauftrocV:  limilitcr  figam 
iu  punfto  C"i  cum  eadem  latitudine  &  exten- 
dam  ad dire&um  B.&  vbilineando  modicam 
poitioncmcircuii  iine  encauftro  fe  interleca- 
bunt  ab  co  puncto  dcduces  iineam  ad  pun- 
itura  B.ot  ettt  pcrpendicularis  fuper  eum  ego 
tamcn  feci  circulos  cum  cncauftro  vt  poffes 
vidcrc. 


a   c  <L 

Cum  volucijs  ducerc  xquidiftantem  A.  B. 


dum  quantitatem  AB..  videlicet  8.  fectionum 
alterum  fecundum  quantitatem  A.E.  quae  eft 
^.fedtionitm  deinde  pones  vnum  in  A.alterum. 
in  D.  8c  circumuolums  donec  fe  tangaiit  6c 
pun£tus  quieftC  eftille  a  quo  deductis  li- 
neis  C.A.&  C.D.vnaerit  S.alia  5.  hisfexau- 
xiliis  inferuies  tibi  in  actu  pradtico  in  omni- 
bus  quas  volueris  &  etiam  in  aliis  quibufli- 
bet  faciendis. 
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C  A  F  V  T      V  L  T. 

Ve  erroribus  Fratris  Luca. 

NOn  caufa  reprebenfionis,  aut  lactantia:, 
[ed  ne  quis  aut  fruftra  laboret  qusrendo 
veritatem  in  rebus  falfis,aut  decipiatur  gra- 
uiter,  non  fine  ladtura  :  tantum  manifeftiores 
&.  periculofos  recenfebo  errores,  quos  vel 
transferendo  non  diiigenter  examinauit,  vel 
defcribendo  per  mcunatn  preteriit ,  vel  inue- 
nieiido  deceptus  eft. 

1  Eft  in  diftin&ione  nona  traftatu  fecudo  ca- 
pitulo  de  appenfionibus  ibi  enim  fiue.errore 
calcographi,  fiue  proprio,  dixit  quod  decima 
pars  i6~.  f^eft  i  debet  dicere  1— -vtpa- 
tet.  &  hoc  crrore  perfeuerat  vfque  in  finem: 
dcindedicit  qua:  1 7.  funt  de  20.  quod 
eft  ablurdiffimum ,  nam  accipere  quotientem 
non  eft  nifi  multiplicare  per  denominatorem 
fractionis  vndedato  quod  fint  1 7.^  ducemus 
2o.per  1  ip.&fient  25G0.&  du£to  1  2  c.in  17. 
fiunt  21  i^.adde  88.vel  verius  86.fiunt  22  1 1. 
&  ita  17.—  vel  ^  erut-^7;de  20.  hisfunt 
errores  qui  forteimponi  poiFenc,  impreifori, 
licetin  ea  impreflione  ipfe  affueric ,  &etiam 
factis  operationibus  additionum  ,  manent: 
quodnon  acciditin  tranfcriptione,  vertjmvt- 
timuseft  error  nimis  grauis,  nam  accjpic  co- 
tum  redditum  vnius  anni  in  cenfu,  vei  vfura, 
&  eam  tribuit  proportionali  temporis  ,  nam 
ficuc  menfes  10.  dies  2cj.~funt  pars  12. 
menfium,ita  lucrum  debuit  efte  lucri,  &  ideo 
illa  quaeftio  eft  valde  falfa ,  &  ab  eo  male 
foiuta. 

2  Error  eft  ineodem  cafu  ,  ibidem  in  quinto 
exemplo,  namailes  14.  pro  totius  annireddi- 
tu  vult  augeri.Cum  tamen  finemin  tcmpore 
folutionis  confequantunVerum  hic  error  ali- 
quo  modo  ex  conditione  aileuiari  poteft, 
deffendi  non  poteft,  Vnde  exiftimo  non  ple- 
ne  hancperdocuifierationem. 

^  Eft  cum  exiftimauerit.  D.  fexta  T.  fex- 
to  gemmas  augcri  eodem  pretio  ,  propor- 
tione  geomstrica ,  cum  hoc  fit  falfum  & 
fi  gemmarij  hxc  in  vfum  ducerent ,  iu  raa- 
xima  detrimenta  incurrerent  :  nam  ii  raar- 
garita  ponderis  k.  2.  valeat  aureos  4.  &  alia 
k-  4.  valeat  aureos  8.  dicit  quod  tertia 
quas  fit  k.  1 6.  valebit  j2.eo  quod  dupla  pro- 
portione  femper  pretium  augetur  quod  ta- 
men  falfum  efhiam  talis  valebit  aureos  $6. 
fuppofita  asquali  bonitate.-&  in  hoc  fcien- 
dum  eft  quod  in  gemmis  quaz  magnitudinem 
fitquenter  affequuntur  vt  Cryftallus,&  To- 
patius,  &  'ballaflius ,  nulla  poteft  ailignari  ra- 
tio,  nifi  audtionis  extimatiue  fuppofita  fem* 
per  a:quali  perfedtione  fecundum  proportio- 
nem  duplam ,  ad  augmentum  duplum ,  &  fe- 
cundum  triplam  ad  triplum:in  his  vero  cjuas 
rara  magnitudine  funt,veluti  carbunculus, 
fmaragdus  ,  margarite,  adamas ,  licet  etiam 
peifeclione  a?quali  fuppofita  ho  poflit  haberi 
firmu  pretium,decimus  tamen  in  talibus  rem 
propinqaiorem  &  eft  :  fingulis  au&ionibus 
arqualibus  ,  adde  fequentem  proportionem 
geometricam ,  veluti  fit  margarita  ponderis 
lc.2-valens  aureos  5 .  alia  ponderisk.4-valens 
aureos  lo.dico  quod  his  ftantibus  margarita 


ponderis  k.  16.  valcbit  aureos  1 20.  nam  k.S. 
valebit  cripluni.io.&  K.16.  quadruplum  30. 
tgitUE  cafu  fuppofito  valebit  120.  de  his  ta- 
menprjEcifam  reddere  rationem,cum  homi. 
num  coniuetudine  non  natura  conftent  elt 
impoflibile. 

Eft  indiftinctione  nona  tractatuquintoca-  1 
piteprimo  &  cap.  tertio,qusftionibus.  17.18. 
19-20.  &  pluribus  aliis.-nam  eafdem  ejuaeftio- 
nes  foluit  in  capite  primo  per  compenfatio- 
nemfl  &  intertioper  a!gebra,ita  quod  refultat 
differentia  valde  fenfibilis ,  dato  etiam  quod 
folutio  primi  capituli  eft  confufa,&  ideode- 
buit  adiicere  quod  modus  primi  capituli  elt 
fecundum  propinquum,  fecundusautem  mo- 
duseftverus  proquovide  in  capite  fexagefi- 
mofextoin  quse/bonibnsfuper  57.  capitulum. 

Et  errauit  ludorum  determinacione  errofej « 
manifeftinrimo,&  a  pueroetiam  cognoicioili, 
dum  alios  arguit  &  fuam  laudat  exquifitaopi- 
nionem  ;  vndeludentibus  ad  6.  &c  habenti  f, 
alteri  2.dat  poft  multas  fuperfluas  fupputatio- 
nes  partesj.Sf  2.ita  quod  totam  fummadira- 
dit  in  7.  ponamus  igitur  quod  duo  ludantad 
19.  &vnus  habeat  iS.alius  tantum  fj.habet 
igitur  primo  -j  totiusfumm^,&fecundo  4-,fi( 
igitur  depofitum  aurei  1  2.fumm£  amboium 
erit  24.  quibus  1  (J.primo  &  8.  fecundo  con. 
tingent  :  non  igitur  ille  qui  habet  1  8.  ludos 
lucratus  eft  nifi  aureos  4.&  ex  aduerfariojcjui 
funt  tertiapars  depofiti5&  tam  ad  coplendum 
non  deeft  nifi  vnus  ludus,fecudo  aute  deiiuit 
io.hocauteeftabfurdiflimuprsEterea  illa  parre 
qu.ifquedebet  afTumere,  quam  asqua  raticne 
deponere  polfet  ea  conditione,fed  habens  1 S. 
cum  habente  o.poteft  etindo ad  i^.deponcre 
10.  contra  i.imo  20.  contra  vnum  :  igituriu 
diuifioue  debet  habere  partes  20.  &  illetan- 
tum  vnam,tertio  fi  ludimus  ad  19.& vnuslu- 
beat  2.  alter  nulium ,  per  fuam  rationein  cjiii 
habet  2.debet  acquirere  totum  depofitam.p;;- 
tetex  fuo  computo  ,  hoc  autem  quale  fit  u> 
conueniens  non  eft  dubitandum,  cumex  tam 
modica  fuperatione ,  cum  tanta  remotionc a 
fine  debeat  acquirerc  taatum,  quantum  filu- 
cratus  fuiftet  ij.ludos  :  fecundo  quia  ad  de- 
terius  ille  non  poteft  venire  qui  perdit  depofi. 
tum,  fed  dato  quod  habtret  iS.ltidos  primus, 
&  fecundus  nullos3adhuc  nondebencur  cm- 
nes,quiavltimus  elfet  fuperfluus,  quanto  igi- 
tur  minus  debet  habere  totum  per  duos  tan- 
tum  acc|uifitos,  quarto  ad  Drincipale  fi  vnus 
habeat  3 .aliuc  i.eundo  ad  1  j.primo  coritin- 
gent  partes  fi  fecundo  1 .  &  fi  primus  habcut 
U.fecundus  ^.darentur  primo  ~,  &  fecundo 
T?»  &  itamuko  deceiior  ellet  conditiopriiifi 
in  fecundo  cafu  ,  quam  in  primOjqtiod  eii  zb 
furdifhmum  ,  cum  in  fecundo  calu  non  con- 
tinget  pnmo  perdere  in  fex  vicibusfemd,  & 
in  primo  non  fit  magna  dilparitas  &  hociam 
declaratiimus  in  capitulo  fexagefimo  priirso.  ^ 

Et  errauit  in  diftin.  nona  trac.  oclauo. 
qusftione  decimanona  grauiffime  :  quoniain 
licet  folutio  quaeftionis  fit  vera,  tft  ramen  in 
illo  cafu  tautum  &  nulloalio. 

Et  errauit  in  dift.feptima,  trac.fecundojar-  7 
ticulo  qtufto  c.  vndecimo  quoniam  cfixic 
qusftionem  deporcis,  alinis,  capris,  &  pecu- 
dibus ,  poffe  folui  per  fecundam  pofitionem 
cashaim&  non  eft  yerum. 

Ec 
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8  Etettamc  in  dift.nona  tractettiQj  acapite 
trigefimofcpurnoinchoando ,  vfque  adcaput 
4j.ua  quodomnesillx  tranfmutationes  cum 
mauma  ucluva  partium  funt  &  hoc  declara- 
ui  in  fuo  capuulo. 

9  E'.  ciraut  in  diftinclione  octaua  capitnlo 
uuiau  ue-limofcLitimo  erauiter,  credens  pro- 
barri)  uJ  lupeificies  ambics  fphe,ram  iit  qua- 
diupla  circulo  maximo  ipfius  fphsrx  ,  nam 
noncondudic  vt  bene  incelligentipatet. 

10  Ecerrauu  in  diltin&ione  lccunda  cra&atu 
quinco,  in  folutione  30.  quxftionis,  pro  qvio 
vidc  c.  fcxagefimofcptimo  in  fine  quxftionis 
fupra  ttigelimum  capitulum. 

1,  Eterrautt  in  diftinttione  9.T.  j.qu.xftioni- 
bus  t  ;.i  4.1 5.16.17.  18.  pvovt  demonftraui 
in  quaftionc  fexagefima  fexta ,  fexagefimi 
fexti  capituli- 

1 1  Et  crrauit  in  diftincX  fexta  tracT  quxftione 
vigclimafexta  dum  dixit  quod  talis  xquatio 
habct  capiculum  ,  cum  nec  ipfe  aflignaucrit 
ncc  ctcdac  cfle  poflibile,  nam  cudixit  1 175. 
p.170.  coxquantur  i.ce.p  iivrn.jo  co.p.i. 
cu.facb»  xqualitace  fiut  lojo.p  zoo.  co.arqua- 
lcs  i.ce.p.i  .cu.&tale  capitulum  ab  ipfo  non 
cft  politum  ratio  etiam  falfa  eft  nam  cum  1 . 
co.  lit  6.  m  illo  caiu  etit  1  .cu.p.  1.  ce.  tantum 
i88.&non  iiic.&ideo  fuitduplicatuscrtor. 

1  i  E'.  cKiuum  crtftm&oae  ^.T.fccudocapitu- 
lo  .1:  apprnlioiubus  domorum  quxltionc  ter- 
tia& qu.utacuoie  mtrgulafi  intdligatur  ad 
caput anniicgulacftralfa  plufquam  ad  8.  pro 
100.fi  iiitclligatur  rcgula  de  rcdicu  limplici 
enoi  cft  ad  1 6.  pio  100.  ita  ifte  non  cogitat 
quod  cnndiidordomus  debct  lolucrc  domino 
locator  fictum  annualem  fingulis  annis  &c 
quod  pro  tah  portiouc  poftquam  foluic  non 
tenctur  foiuetc  viuram  de  co  quod  non  pofli- 
dct  lcd  icccpit  fjoruine  locacionis  exemplu  fi 
accivnoatclibras  looo.ad  1  o.  pro  loc.  (iue  ad 
caput  anni  iiue  iimplicicer  &  cu  pollideasdo- 
mum  dc  qua  loluas  milu  lib.  200.  iingulis 
annis  in  hnc  primi  anni  cercum  eft  quod  de- 
beo  darc  lib.  1 1  oo.fed  quia  tu  teneris  poft- 
modum  darevcl  rccompenlarelib.  200.  pro 
ficlo  annuali  domus  quam  poflidcs  dctractis 
lib  iwj.cx  1  ioo<  ccttum  cft quod  infccundo 
anno  non  debcs  trahere  niii  vfura  dehb.900. 
idcft  90  libras  &  non  ioo,provtcxplicauit  in 
quxltioneoctauagefimaprmu  proptcrea  ho- 
1110  luc  bonus  in  fcientia  verifhma  con- 
ftruxit  ii.fimtas  falfitates  Sc  graues  ita  quod 
iii  ioo.  Iibiisannur  penfionis  poteft  accede- 
rc  cnor  vno  moJo  80.  hbrarum  &c  plus  in  5. 
anms  flc  aliu  modo  librarum  pluique  160.  &c 
ideo  res  elt  multum  aniuuduerrcr.da  cogi- 
tando  ftuporcm  viti. 

1 4  Et  crrauic  Ib  quxftionc  vigefima  priraa  D.  6. 
T.  6.  dc  maftice  croco  &  cinamomo  duph- 
citer  ptimo  quia  poluit  pumam  quantita- 
tcni  cinamomum  qux  eit  fccunda  quanti- 
tas  nam  ponic  pretium  aoci  cinamomi  &c 
maliicis  contiuuc  proportioiulia  &  ideo  ci- 
namomum  elt  Cecunda  quantitas  Sc  polt  ra- 
cit  eam  primam  \  nde  quxftio  lit  falla  nccei- 
farto. 

lj  Sccundui  crroTcft  quia  d  cit  hon  referre 
qu<  ponatur  pu  Qi  quantitas  aut  fccuuda  auc 
icttu  UM  mafi  ie  refert  vt  patet  in  qux- 
ftume  ncftra  o&uagcfima  tcnia  nam  ii  di- 


cam  quod  pretium  primasfit  minimum  3c 
velim  facere  quaiuitatum  magnam  oportec 
vc  maior  numerus  multiplicetur  per  tertiam 
tk  non  per  primam  &c  econtra  fi  qua?ramus 
paruam  quancicaccm  de  fecunda  auc  cercum 
eft  quod  non  poteft  vnquam  mucare  locum 
quiu  quaeftio  fit  poftmodum  falfa. 

Ec  errauic  in  dift.  nona.  10.  capiculo  tri- 16 
gefirno  quarto  cum  dixit  quod  cenfuum 
&c  Ri.  co.  habent  aequationes  fimiles  numeris 
nam  declaratum  eft  in  quinquagefimo  pri- 
mo  capiculo  regula  octaua  &c  nona  quod  be- 
ne^co.&ce/n.riuriier*)  i^-dcfignate  habecfimile 
capiculum  fed  non  ^l.  ce.  &c  ^,.  co.  imo  yc 
ibi  dictumeft  v±.  cenfuum  habet  acquacionem 
in  capitulo  co.  numero  ^.illius  nurrieri  fed 
^i.  co.  non  habec  capiculum  cum  corhpara- 
tur  cenfui  &c  numero  fed  fic  res  impropor- 
tionaca  canto  minus  cum  adeft  etiam  co.  nam 
vtibi  difftum  eft  ^.cen.eft  co.&  co.eftde- 
nominatio  feparata  ab  omnibus. 

Ec  errauit  in  capiculci  de  faJariis  famulo-  l7 
rum  eiuldem  tractacus  in  qnaeftione  defalariis 
famulorum  quoniam  debent  ihtelligi  progref- 
fiuc  &c  non  propottionaiiter  vc  apparuit  qus- 
ftibne  centefimaprima. 

hc  errauit  in  quneftione  quadragefimaquin-  1  8 
ta  diftinc^ione  odtaua  de  muro  triangulari  in 
5  totius  longitudinis  fere  ficut  apparet  qux- 
Itione vigefimatertia  67 .capituli. 

Et  errauit  in  aflignatione  quantitatum  lQ 
itratfOnalis  alium  fuper  decimum  Euclidis 
eo  qLiodcredidic  omnem  quantitatem  irratio- 
nalem  eflemedialero  quod  eft  omnino  falfum 
cxiupcr  hoc  fundanieco  fecic  inuumero  erro- 
ics  &  voluic  quodprodudtu  tale  i^.^o.p.^.vel 
fimile  binomium  elTet  fuperficies  medialis 
quod  elt  omnino  repugnans  Euclidi  :  nam  , 
Euclides  vuk  quod  luperficies  medialis  fit  tan- 
tum  illa  quar  poteft  defiguari  per  fy.  numeri 
fimplicis  furdi  veluti  ^.5 .  vel  yt-  15.  ficut  dc- 
cl  rauimusnos  in  libcllo  qui  dicitur  fupple-  • 
mentutn  pracricae  in  quo  oitendi  omnia  ca- 
puula  algebre  poflibilia  &c  impoiTibilia  vf- 
que  in  infinitum  &c  qux  fint  generalia  &c 
qux  non  ica  quod  non  eft  aliquid  defidera- 
bile  ui  cota  aite  quantumcumque  dirficile 
quod  non  habeac  radicem  dancem  cogni- 
tionem  in  illo  libro  &c  addidi  plura  capitula 
noua  in  ipfo  &c  non  potui  edere  ipfum  pro- 
pcer  irmiarn  magnitudinem  huius  libelli  eo 
quod  eft  impreflus  in  forma  parua  liccc  liber 
ille  non  tranfcendit  tria  auc  quatuor  folia  & 
eit  ccnftunmatiq  cotius  artis  &  eft  extradus 
ex  djcimo  Euclidis  &C  ita  reuertendo  ad  pro- 
poiicum  afiignauit  vnam  irrationalem  com- 
pofium  ex  talibus  parcibus  fy.  80.  p. 
VjL.^.&c  fy.-RL.^Q.m.  ^.48.  &c  non  confiderat 
quod  tales  parces  non  polTunt  elle  in  a6tu 
narn  Bi.^i.8o.eft  fere  5-Ri.48.eft  fere  7»quan- 
do  igitur  ponemus  Ri.Rz-So.rh.R/.  48.  eft  ac  fi 
Jiceres  5. m-7.fi  vero  incelligicur  ad  hunc  fen- 
fum  Ri.V.Ri.8o.m.iji.  48.  cuncmale  difpofuic 
&c  fi  bene  conlideras  coca  illa  pars  eft  ica  falia 
&c  confufa  quodetiam  valde  peritu  in  Eucli- 
dedeiiccret  ex  retta  ratione'  quam  obrem  fu- 
pra  totum  illa  pars  eft  dimitcenda  quoniam 
cumin  aliis  errauerit  hequentiflGme&  gra- 
tucer  ibi  tandem  fuperat  omnem  humanum 
lapfum  cum  totum  peruercerit  Euclidern  ita 

vt 
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vt  dixi  vtnonfolum  nihil  ibi  vtiiepoffis  dif- 
ccre  fed  &  fi  iam  erudkus  fis  deiiciet  te  ex  eru- 
ditione  quarn  habes  ,  harc  certe  non  ex  odio 
illius  dixi  qui  fuit  &  amator  virtutum  &  la- 
bonofus  &  qui  fi  non  fuitfet  ego  forte  non 
potuiiTem  complere  arteni  ad  modum  quem 
reci,  fedne  quifquam  ftuderet  illi  parti  quo- 
niam  in  aeternum  nonexiret  ex  illa  confufio- 


ne  &  adduceretut  in  defperationem  &  igno- 
ranciam  rectae  do&rinae&  tandem  caderet  ne- 
celfario  in  opinionem  Euclidis  erralfet  m  fua 
compolitione  quia  neceifario  ex  interpreta- 
tione  illius  cadit  m  infinitas  conttarietates  & 
&  ha?c  fufficiant  pra:libalfe  ex  infinita  illa 
congerie  errorum  qux  patcauit  in  fuo  ope- 
re. 


Finis  Lil?riPrac3ic&  Arithmetic&. 


LIBELLVS  QVI  DICITVR, 

COMPVTVS  MINOR. 


V  p  t  libras  lucratur  ali- 
quisinanno  ,  fi  multipli- 
catteris  per  2.  &  diuiftris 
per  ?.quod  exit ,  eft  nume- 
rus  denariorum  in  die  exem- 
plum  libra:  80.  in  anno  lu- 
crantur  libras  7.duc  7.in  2. 
fit  14.  diuideperj.  fit  4t  &  toc  nnmmos 
paruos  Iucrantur  librae  100.  in  die  videlicec 
d.  47-. 

2  Quot  libras  lucratur  aliquis  in  anno  fl  per 
i8.diuiferis  tot  folidos ,  Iucratur  idem  in  die 
Exemplum  librx  60.  lucranturin  anno  libras 
7.diuide  7.  per  18.  exit 7—  &  vnius  folidi 
lucrantur  libra;  ioo.in  diefunt  aUtem^-  vnius 
folidi  d.4.-~  &  eftidem  cum  priore  in  re. 

3  Quot  libras  lucratur  aliquis  in  anno^fi  mul- 
tiplicaueris  per  5.  &  diuiferis  per  3.  tantum 
lucranturex  folidis  in  menfe  exemplumlib. 
100.  in  anno  lucrantur  lib.  7.multiplica  in  5. 
fit  jj.  diuide  per  3.  exit  11  -f-  &   toc  folidos 

'  lucrabuntur  hb.  1  oo.in  menfe  &  funt  folidi  1 1 . 
d.  8. 

4  Quot  folidos  lucratur  aliquis  in  anno  toti- 
dem  d.  lucratur  in  menfe  Exemplum  lib.  1 00. 
lucrantur  folidos  17.  in  anno  ,  igitur  lucra- 
buntur  d.  1 7.fingulo  menfeidem  tenet  etiamfi 
lucrum  non  fit  ex  ico.  veluti  ducatus  lucra- 
tur  13.  fclidos  in  anno  igitur  ducatus  Iu- 
ciabitur  d. ij.in  fingulo  menfe. 

5  Quot  d.  lucratur  aliquis  in  menfe  tot  fo- 
iidos  lucratur  in  annoveluci7o.  libre  lucran- 
cur  57.d.omni  menfe  igitur  lucrabuntur  3^. 
folidos  omni  anno.  Et  nota  quod  hic  intel- 
iiguntur  omnes  mehfes  sequales  dierum  30. 
quafi  annus  conftaret  36©.diebus. 

6  Qiiot  folidos  lucratur  aliquis  in  menfe  mul- 
tiplicaper  3.  &  diuide  per  j.tot  libraslucra- 
.bitur  in  anno  veluci  lib.ioo.  lucrantur  17. 
iolidos  in  menfe  multiplica  17.  pcr  3.  fic  51. 
diuide  per  j.exitio-^-  &totlib.  Iucrabicur 

7  loo.librarum  ih  anno  videlicetlib.io.f  4. 

Quot  denarios  lucratur  aliquis  in  menfe, 
diuide  per  zo.toc  lib.  lucratur  in  anno  veluti 
Iib.7o.Iucrantur  denarios  47.  in  menfe  diui- 
deperzo.  exic  2^-&  tot  libras  lucrabuncur 
di<5ta;libra;7o.in  vno  anno, 
S  Qiiot  Iibras  lucraris  in  anno  fi  multiplica- 
uerisper  20.  tot  d.  lucrabetis  in  menfe  velHti 


aliquis  habet  170.lib.in  anno  ftipendij  mul- 
tiplica  pcr  2o.fiunt  3  400. d.&  tot  habcbitin 
menfefiuefolidos  283.d-4.fiue  lib.i4  f.$.d4. 

Quot  folidos  luaatur  aliquis  in  die,  mul--? 
ciplica  *per  18.  tot  libras  luaatur  in  anno 
veluti  aliquis  Iucratur  folidos  1  3-in  die  muki- 
plica  1 3-in  1 8.fitmt  2  34-&  tot  libras  lucratur 
in  anno  dieo  prafupponitur  quod  lucretur 
etiam  in  diebus  feftis. 

Quot  nummos  lucratur  in  die  mulcipli- 1> 
caper  ^.&  diuideper  2.quod  exit  cft  numerns 
librarum  quas  lucratur  in  anno  veluti  qui- 
dam  lucratur  nummos.  15.  in  die  multiplica 
per  3 .fic  45.  diuide  per  2.  exit  22-^-  &  tot  li- 
bras  lucratur  in  anno  }  &  notaquodomnisd. 
in  die  producit  lib.i.  f.i  o.  inanno  &  f,2.d.tf. 
in  menfe. 

Quot  nummos  Iucratur  in  menfe  Iibra,i 
multiplica  per  5.  tot  libras  lucrantur  libra 
joo.  inanno  veluti  lib.  vna  lucratur  y.d.  in 
menfe  multiplica  per  ^.fit  3  j.& '3  j.libias  lu- 
crabuntur  lib.ioo.in  anno  &  ita  omnis  d.in 
menfe  pro  libra  importat  lib.  J.pro  ioo. 

Quot  nummos  lucratur  libra  in  menfe,n 
multiplica  per  10.  &diuide  per  ^.quod  exit 
eritlucium  d.  quos  lucrantur  lib.ioo, in  die 
veluti  libra  in  menfe  lucratur  d.7.  .multiplia 
7.  in  lo.fit  70.  diuide  per  3.  exit  23^-  &  to; 
nummos  lucrabunturlib.  100.  iri  die. 

Qlioc  nummos  lucrantur  lib.'  ioo.  indini 
multiplica  per  3-&  diuide  per  10.  quodexic 
eftribmerusd.  quos  fucratur  lib-i.  in  ma& 
veluti  iib-  loo.Iucranturd.i  5.  in  die  mukipli- 
ca.15.in  j.fit  45.diuide  per  lo.exic  4-^-  &  de- 
narios  4-7-  hicratur  libra  omni  menle. 

Quot  libras  lucrancur  lib. ioo.in  anno  14 
uidatur  numerus  per  5,  cot  folidos  liicraiut 
lib.in  menfe  exemplum  lib.i  oo.Iucranturlib. 
7.in  tnenfediuide  7.  per  5.  exit  17-&  tot  fo- 
lidos  lucratur  libra  vna  in  menfe  quodeft 
f.i.d.4f. 

In  toc  annis  reduplicatur  capital*  quanti 
eft  numerus  qui  exitdiuifo  20.  per  nummos 
quos  lucratur  libra  in  menfe  veluti  fi  iibra 
lucratur  d.4.in  menfe  reduplicabitur  capitale 
in  j.annis  nam  diuifo  20.  per4.  exic  5.  &fi 
lucratur  d.^.reduplicabitur  in  annis^ynam 
diuifo  ^o.percT.  exit  3-f  &ita  dea/iis. 

Quoc  d.venditur  libra  tot  f  8.d4.  venditurrfi. 

100. 


v 
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100.  veluti  vendo  libram  fe::ri  1 3.  de- 
-  igitur  vendo  100.  ferri  folidis  10S 

** 

l7    Qtio:  t.  ve r.ditur  libra  tot  5.  Iihris  ven- 
.  .  uci  piper  venditur  32*  fo!i- 
dis  jno  libra  igitur  vcndicur  lib,  160.  pro 
100. 

Quot  d.  vcnditur  libra  tot  Iib.  4.  f.  3. 
d  4.  vendirur  rniliiarc  veluti  libra  calcis 
vcndirur  d.  5.  igicur  milliare  vendicur  lib. 
ao.  f.  15.  d.  20.  &  funt  lib.  ao- f.  16. 

19  Qjot  (olidis  venditur  libra  tot  50.  Iib. 
venditut  miliare  veluti  libra  zinziberis  ven- 
ditur  47.  folidis  &d.4.  igiturmiliarc  vendi- 
tur  2350.  hbris  &  77  vnius  librx  nam  d. 
fuut vnius  folidi  igitur  4.  d.  funt  i^igi- 
tur^,  vnius  Iibraf  funt  lib.  167-  vendicur 
igitur  milliare  zinziberis  libris  2366.  f.  1  3. 
d.  4.  vcl  fac  dc  denariis  per  decimam  o&a- 
uam  rrgulam. 

40  Quot  d.  vcndicur  vntia  tot  folidis  ven- 
ditur  libra  veluti  vntia  cinamomi  valet  34. 
d.  igitur  Jibracinanomivalet  f.  34. 

11  Quot  d.  valet  vntia  tot  5.  hbre  valec 
100.  Jibrarum  vciuii  vntia  cinanQrrii  va- 
lct  d.  34.  icjiur  Itbre  100.  valent  lib. 
170. 

1 1  Quot  d.  valet  vnti.i  tot  jo.  lib-valet  mil- 
liaic.  Patetpcrfc.  r 

4 1  Qtot  folidos  valcc  vntia  multiplica  per  3 . 
&i  diaidcpcr  5.  quod  cxit  cft  valor  librxin 
libiis  HxL-mpIum  crocus  valet  ij.folidos 
pio  vncia  muhipiica  pcr  3.  fiunt  3  9.  diuide 
pef  y.cxicy-p  &  ita  valcbic  Iib.  7.  f.  16. 


44  Qiioc  folidos  valet  vntia  multiplica  per 
60.  tot  Iibras  valer.  100.  librarum  ve- 
luti  crocits  vaiet  folidos  13.  pro  vntia 
multiplic.i  pcr  60.  fit  780.  &:  tot  libras  va- 
Ict  100.  librarumcroci.  ' 

1  *  Qint  tolidos  valetltbratot  d-valct  vntia. 
Patet  per  fe. 

1(*  Quot  folidos  valet  100.  librarum  multi- 
flica  pcr  3.  icdiuide  prr  m.  tantttin  valebit 
lib.  tn  d  Exemphm  calx  valct  13.  folidios 
pro  100.  Iibris  mulciplica  1  3.  pcr  3.  fic  30. 
diuide  pcr  15.  cxit  1  '*■&:  idco  libracalcis 
valetd.  ,£ 

17  Qlioc  folidos  valcnc  lib.  1 00.  tot  ~  d. 
valec  vntiaveluti  roo.libr.tcalcis  valent  1  3. 
folidos  igicur  vnti.i  calcis  valct  '■—  vnitts  dc- 
narii,  nam  diuifo  13.  numero  folidorum 
pet  loo.exit  numetus  d. 

j3  Qitot  hbras  valct  1 00. librarum tot  i-f  d. 
valet  bbca.  Excmplum  100.  libricarnis 
▼llcnt  7. libras  d.  igitur  libra  carnts  valec 
14.  d.  "  i  fic  itavtlct  d.  16-*-. 

10  Qjotlibra»  talet  1000.  Ubr*  multiplica 
p.-r  6.  ,V  .liiiubpcr  lt.  quod  exit  valet  li- 
brain  deiurns.  hxcmplum  lib.  1000.  xucari 
▼alent  120.  libras ,  multiplica  220.  per  6. 
fiunr  ijio.  diuidcper  lj.exeunt  52-7  & 
tot  d.  valebit  libra  zucari. 

jo  Qi«ot  libras  valct  100.  librarum  fi  diui- 
fcris  pcr  j.  habebis  valorem  vntis  in  d. 
Excmplum  100.  librx  zucati  valent  libtas 
1  j.  igitur  vntia  valetd.  4-j-  diuifoenim  13. 
per  j.  cxit  4-!-. 

;«  Tm.lV. 


127 
z 

zj4o 


50641 


Grca  operationem  igitur  mercaturze  pro- 
ponitur  tale  Exemplum.  Milliarc  anris  valet 
lib.  127.^.  1 3. d.  5.  quajritur  quantum  va- 
Ient  lib.  4727.  onz.  7. 

Nota  quod  potcft  folui  hxc  quxftio  trt- 
pliciter  primo  regulatiter  per  regulath  3. 
Koc  modoreduces  totumpretium  quod  fuic 
Jib.  127.  f.  r 5.  d.  5.  ad  denarios  item  totnm 
aesad  vntias&  milliarexris  ad  vntiashoc 
modo.  Primo  multiplico  lib.  127, 
pcr  2.  fiunt  2  54.addeo.  quia  libri 
componicur  ex  f.  20.  &  tu  non 
mulciplicafti  nifi  per  z.  fiunt  igi- 
tur  foiidi  2540.  quibus  adde  lo- 
lidos  quos  habebas  vltra 

127-  lib.  fiunt  folidii;;^.  hos 
motriplica  in  1 2.  Sc  fient  coc  niim- 
mi  videlicct  30636'.  d.  quibus 
adde  d.  5.  quos  habuilti  vltra  fo- 
lidos  1 3.  &  lib.  127.  fientigicur 
d.  30641.  &  hi  funt  valor  vnius 
milliaris. 

Deinderefolue  lib.  4717-  onz. 
7.111  vnt.  muitiplieando  per  12. 
&fiunt  56724.  quibus  h  addan- 
turonz.  7.  vlcra  lib.  4727.  habi- 
ta;  fiet  fummaairis  cuius  pretiuni 
qiu-eritur  onz.  56731.  deinde  re- 
folues  vnum  miliiare  arris  &  funt 
lib.  lood.  in  vntias  multiplican- 
doperi2.  namlib.  concinet  onz. 
12.  fienc  igitur  vntiar  12000.  & 
hoc  e(l  vt  operatio  fit  inter  res  eiuf- 
dem  naturse. 

Pon:  hec  dices  pcr  regulam  3.. 
fi  onz.  12000.  valent  d.  40641. 
quid  valebunt  onz.  56731.  mul- 
tiplica  fecundum  per  tertium  ideft 
3C.641.  pcr  56731.  &  fiunt  vc 
vides  1738204571.  quem  nurne- 
rum  diuide  per  primum  &  fuit 
12000.  abfcindendo 
000.  a  diuifore  rema- 
net  diuifor  12»  Bc  to- 
tidem  Jittcras  a  dextra 
fimiliter  diuidendi  au- 
fercndo  femanet  di- 
uidendus  273S204. 
vnde  dimfus  per  12. 
exit  14485.  &  fuper 
funt  1  o.  quos  ante  po- 
nes  ad  571.  iam  ab- 
fciffum  nent^7*  erue 
igiturdenarii  144857. 
^1—  hos  reduces  ad 
folidos  diuidendo  per 
12-exeuntfoIidii  2071 
fk.  fuperfunt  nummi 
5.aufer  igitur  primam 
licteram  a  dextra  fo- 
Iidorum  Sc  renunent 
per  2.  exeunt  libr^ 
quemar.te  pone  ad  1 


5675i 


1000 

1  2 

_  j. , 

1  2000 


5673I 
30641 

567*1 
226024 
340386 
00000 
170195 

1738204  571 
12  ooc 

d.  14485-7  ^7— 

12 


f. 


12071  5 
1 207 
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2 1 


603 

1207.  quos  diuide 
603.  &  fupereft  1* 
fetuatum  fient  foli* 
diii.eft  igitur  pretium  lib.  603. f.  ii.d. 
5  ^7-.  Alius  modus  per  pradticam  fer- 
uiens  in  omnibus  talibus  leuior  eft  hic.  Po- 
ne  libras  4727.  onz.  7.  fupetius  &  Iib* 
27.  f.  1 3.  d.  5.  infra  8c  quia  hoceft  pre- 
tium  vnius  milliaris  capies  4.  qui  eft  nume-^ 
T  tus 


V 


2 1 8  Liber  Vnicus.  Cap.  LXIV. 


lib.  47  27.  onz.  j> 

lib.  1 27.  f.  1  5,  d.5. 
4- 


lib.  167.  f.  1  j.d.  5.  |  !ib.  4727«  onz.7, 


4000»  lib.  5  10.  f.  15.  d.  8. 
500. lib.  63.  f.  16.  d.  8-f. 
200.  lib.  25.  f.  io.d.8-f. 
20.  lib.     2.f.  11.  d.  o-f 
5-Iib.     o.f.  12.  d.  9-f- 
ifliB.    o.f:  tf.d.+f^. 
onz.i.lib.    o.f.  o.d.2^~ 
2 


lib.  603.  f.  11 .  d.  5. 


6000. 
2400. 
9600. 
2400. 
7200. 
6400. 
240. 
6o, 
30. 
240. 
1 1 


40CO. 
700. 

0112.7. 


510. 
5- 


7- 
8. 
8. 


8. 

4?rr 

i°487 
)  1 10  00 


21571 


rus  milliariorum  &  multipli- 
cabis  in  precium  &  fiec  pre- 
tiura  4.  milliariorum  lib.  510. 
f.  13.  d.  8.  deinde  capies 
500.  libras  quod  furit  dimi- 
dium  milliarisj&  valebut  etiam 
dimidium  Iib.  127.  f.  13.  d,  5.  & 
eftlib.^.f.  16.  d.  87-  &  hoc 
fuppones  precedentibuslib.510. 

i.  1 5.  d.  8.  vt  vides  iam  igitur  

fuftulifti  lib.  4000.  &  50.  funt  3*S71' 
4500. ex  libris  4727.  onz.  7.  remanebunt 
igitur  libras  227.0112.  7.  capias  igicur  200. 
libras  qui  func  quinta  pars  vnius  miliaris 
&  pto  his  capies  etiam  quintam  partem  de 
lib.  127.  f.  ij.  d.  5.  &  eft  hb. .25.  f.  10. 
d.  8^-  &  fuppones  praedi&is.  Remanferunt 
igitur  lihm  2i?.onz.  7.  ex  quibus  capio  20. 
qui  funt  decima  pars  de  200,  &  ita  capio 
etiam  decimam  partem  valoris  200.  libra- 
rum  qui  proxime  defcripcus  eft  ck  fuic  Iib. 
2  f.  f.  10.  d.  8f-&  erit  erit  eius  decima  pars 
lib,  2.  f.  1 1.  d.  ~  ~.  deinde  quia  remanfe- 
runtlibrae  7.  onz.  7,  capio  libras  5.  &  funt 
quaica  pars  de  hb.  20.  &  ita  capio  ctiam 
quartam  partem  pretij  librarum  20.  proxi- 
me  pofiti  quod  fuit  lib.  2.  f.  1 1.  d.     *—  & 
edt  eius  quarta  pars  f.  1 2.  d.  g^^eman- 
lerunt  igitur  librx  2.  onz.  7.quar  funt  plus 
quam  mcdietasde  lib.5.  proxime  accepta- 
rum  ;  capio  igicur  lib.  2.  onz.  6.  &  funt  me- 
dietas  Iib.j.  proxime  acceptarum  ,  quare 
capioetiam  dimidium  prctij  5.  librarum  & 
ent  f.  6.  d.  ^f^.  remanfit  onz.i.  tantum 
&  eft  trigefima  pars  de  lib.  2.  onz.  6.  vnde 
capiam  crigefimam  partem  pretij  proxime 
afLgnaci  lib.  2.  onz.  6.  &  erit  d.  2^  f-  — — "  \ 
iunge  etiam  harc  fimul  &  prirao  frado/fed 
iunt  aliqui  qui  non  curanc  eos  t  fed  fi  vis 
cape  maiorcm  denominationem  &  femper 
diuide  eam  per  reliquos  denominatores ,  & 
mulciplica  per   numeratorem  fiec  igitur 
lummafra£torum  34571.  &  funt  denarij 
*  &  iJE  fuppone  igitfur  2.  ad  reliquos  & 
ent  fumma  vt  vides  lib.60j.fi  j  i.d.  c££-\ 
Etfuec  ratioeft  longc  facilior  prima  &  fe- 
eurior  quia  homo  videt  operationem  per 
partes  tk  raihi  placet  facere  vtamque. 

Tertius  modus  eft  per  regulasfuprafcriptas 
dicendo  fic  milliare  valec  lih.  127.  f.  1  j. 
d.  5-  igitur  libra  4000.  valent  lib.  510. 
!•  13.  d.  8.  deinde  dices  igitur  100.  librse 
valent  decimam  partem  de  lib.  127.  f.  13. 
d.  5-  &  tonf  iibrac  12.  f.  1 5.  d.  4^  &  quia 
tont  libra?  7oo.  fupra  4000,  fient  librs 


lib.^.fii.d.5.  |g 

12.  f.  15.  d.  4^  mulciplicandae  per  7. 
fiunt  lib.  89.  f.  7.  d.  4—  deinde  quia 
100.  libra:  valent  lib.  1  2.  f.  15.  d.  477  igi- 
tur  per  vigefimamoclauam  &  vigefimam 
fextam  regulam  libra  valet  f.  2.  d.  tt%£? 
mulciplica  in  27.  fiunt  lib.  3.  f.  *8.  d. 
1  "7757  &  quia  libra  yalet  f.  2.  d.  6^ 
igitur  vntia  valet  d.  ij^h  Pei"  vigefimam 
quincam  regulam :  multiplica  per  7.  nam 
cot  vntia:  fupererant  fiet  valor  vnt.  7.  f. 
*•  5ifo"E  manifeftum  eft  quod"  hic  mo* 
dus  eft  etiam  bonus  &  breuis  ,  vnde  fadta 
fumma  prouenic  idem. 

Modus  mulciplicandi  per  crucetam  va- 
lens  in  pluribus  maxime  vbi  lictera:  mul- 
tiplicatoris  &c  mukiplicandi  fint  pares 
fic  fic  ,  multiplica  primo  litteras  pri- 
mas  a  dextra  videlicec  7.  in  9.  fit  63. 
depone  1.  &  ferua  6.  dein- 
de  multiplica  7.  in  7.  fit  3749. 
49-  &9,  in  5.  fit  45.  iuhge        2  537. 

flt  94.  adde  6.  fit  100.  

multiplica  4.1113.  fit  12.  ad-    9J1 1 
de  ad  ioo.  fit  112.  de- 
pone  2.  vltimam  litteram  Sc  ferua  u. 
deinde  multiplica  7.  in  3.  fitu,  &  2.  in 
9«  fit  18.  iunge  fiunt  39.  adde  n.  fic  50. 
mulciplica  etiam  3.  in  7.  fit  2  1.  &  4.  ia 
5.  fit  20.  totum  eft  41 .  adde  ad  60.  fit  91. 
depone  i.  &  ferua  p.  deinde  multiplica  3. 
in  3.  fic  9.  &  4.  in  2.  fic  8.  iunge  fiunt 
17.  ad  9,  prius  feruatos  fiunt  x6.  dcinde 
multiplica  5.  in  7.  fit  35.  adde  ad  *£. 
fiunt  61.  depone  1.  &  ferua  6.  deinde  mul^ 
tiplica  5.  in  3.  fiunt  15.  &  2.  in  7.  fiunc 
14.  iunge  cum  6.  prius  feruatis  fiunt  35. 
depone  5.  &  ferua  3.  vltimo  multiplica 
3.  in  2.  extremas  licteras  a  finiftra  fiunttf. 
adde  ad  3.  fiunt  9.  depone  9.  &  eft  per- 
fecta.  Bonum  autem  eft  fcire  mulciplicare 
vfque  ad  20.  memoriter  &  pro  hoc  feciin 
fine  hunc  libellum  vt  homo  nullius  alte- 
rius  auxilio  indigeat  nam  iu  20.  compre- 
henduntur  librs  &  folidi  &  reliqua  necef- 
faria. 
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90BK&Ihil  tam  animo  vnquam  vcrfaui,  Andrea  doftifs. 
\^^Mquam  vt  eorum,  qui  dc  bonis  Jitteris  bcne  mercn- 
iS^SIitur,  nomina  pofteritati  commendarem.  Tum  vero 
^  praxipuam  quandam  diligentiam  adieci,fi  cales  cum 


erudicione  humanitaterri  coniunxiiTent.  Quamobrem 
cum  te  non  folum  Hebrararum,  Grxcarum  ac  Latinarura  littera. 
rum  fcientiam  haud  mediocrem ,  fed  etiam  Mathemeticarum  ha- 
berc  incclligam,  humaniiTimum  quoque  femper  expertus  fim,vi- 
fum  eft,  hoc  meum  Opus  nulli  melius  poffe  dedicari ,  quam  ti- 
bi,  a  quo  poffic  &  emendari,  (  fi  manus  mea  imperium  mentis 
tranfgreua  fefelliffet)  &  legi  cum  voluptate,  &  intelligi,  tum  ve- 
ro  euam  cum  authoritate  commendari.  Hoc  exemplum,  nifi  fal- 
lor,  &  alij  fequentur,  ac  opera  fua,  non  nifi  in  ea  quam  traftant 
artc  eruditis  dedicabunt.  Accipe  ergo  amoris  erga  te  mei ,  Sc  of- 
ncij  in  mc  tui ,  tum  prxclarse  fimul  erudicionis  tuae  perpetuum 
tclUmonium.  Et  quanquam  tu  talis  fis,  quem  tua  virtus  omnibus 
nocumfaciat,tamcncum  Alexander ,  &  Czfar  ,  faflis  fuis  nG- 
tiffimi,a(iorum  monumentis  infcribi  defiderauerint, ,  cumquePla- 
to,  qui  mira  ilia  per  fefe  conderet,  ahorum  tamen  fcnptis  lauda^ 
ri  concupiuerit ,  fpero  meum  hoc  qualecunque  ofncium  tibi  quo- 
quc  non  ingratum  effe  futurum ,  quod  &  in  his  fortuna  quxdam 
dominetur,  pcreantque  meliora  fxpe  feruatis  deterioribus.  Et  fit 
modo  dc  hoc  qualecunque  iudicium  tuum  ,  certum  nuhi  tamen 
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eft,  officio  rneo  me  (atisfacere  debere.  Atque  vtinam  c.onungac 
illuftriore  exemplo ,  animum  meum  erga  omnes  oftendere,  qui 
eo  animi  candore  func,  cjuo  te  in  ftudiofos  noftri  temporis  fuitFe 
femper  agnoui.  Sed  dabitur  forfan  occafio  melior  ,  et(i  non  de. 
tur,  hanc  tamen ,  qualifcunque  fit  >  periifle  rnihi  nolim.  Vale* 
5.  Idus  Ianuarias,  m.  d.  xlv.  Papice. 


L  E  C  T  O  R  I. 

AB~ES  in  hoc  lihro  3Jludiofe  LeBor3  Regulas  AlgebraicM  (Itali,de  laCo^ 
||Cli§j||y^  vocant)  nouis  admuentiombus,  ac  demonfrationibm  ab  Authore  ///i/c- 
IfBllBlf  cu$€t®tM '.»  v*  $ro  fauculis  antea  vulgo  tritis ,  iam  feptuaginta  euafe- 
Sw^W^  rmt'  Neyuefofow3  vbi  vnm  numerus  alteri,  aut  duo  vni3  verumettsm^ 
vbi  duo  duobus ,  aut  tres  vrn  aquales  fuerint ,  modum  explicant,  Hunt 
autemlibrum  ideode  muo  edereplacuit,  partim  vt  hoc  abfiruffimo  ,  &  plane  in- 
exhaufio  totius  Arithmetica  thefkuro  in  lucem  eruto ,  efi*  quaf  m  theatro  quodam  om- 
nibus  ad  fpeciandum  oppofito ,  LeBores  incitarentur ,  vt  reliquos  Operis  PerfecJi  li- 
bros,  tanto  auidius  ampleBantur ,  ac  minore  fafiidio  perdffcant:  parttmquia  ah 
Authore  recens  diligenter  recognitus  &  auBus  fit. 


Capvt  primvm; 

Ve  duabus  aquatiombus  in  fngulis 
capituljs. 

1  TT  ALc  Ars  olim  a  Mahomete  ,  Mofis 
JL  X  Arabis  filio  initium  fumpfit.  Ecenim 
huius  rei  locuples  teftis  Leonartus  Pifanus. 
Reliquit  autem  capitula  quatuor,  cum  fuis 
demonftrationibus,  quas  nos  locisfuisaf* 
et-ibemus.  Poft  multa  vero  temporum  inter- 
ualla  ,  tria  capitula  deriuatiua  addita  illis 
funt,  incerto  authore  qux  tamen  cum  prin- 
cipalibus ,  a  LucaPacciolopofita  funt.  De- 
mumetiamex  primis,  alia  tria  deriuatiua,  k 
quodam  ignoto  viro  inuenta  legi ,  hxc  ta- 
nien  minime  in  lucem  prodierant  ,  cum 
efrent  alijs  longc  utilipra   nam  cubi  &  nu- 
meri  &  cubi  quadrati  teftimationem  doce- 
bant.  Verum  temporibus  noftris  ,  Scipio 
Ferreus  Bononienfis ,  capitulum  eubi  8t  re- 
rum  numero  aequalium  inuenit ,  rem  fane 
pulchram  &  admirabilem.  Cum  omnem 
humanam  fubcilitatem,  omnis  ingenij  mor- 
talis  claritatem  ars  hxc  fuperet ,  donum 
profeclo  coelefte  ,  experimentum  autem  vir- 
tutis  animorum  ,  atque  adeo  illiftre ,  ut  qui 
hxc  attigerit,  nihil  nonintelligere  pofte  fe 
ciedat.  Huius  acmulatione  Nicolaus  Tarta- 
lea  Brixellenfis  ,  amicus  nofter,  cum  in  cer- 
tamen  cum  illius  difcipulo  AntonioMaria 
Florido  veniflet ,  capitulum  idem  ,  ne  vin- 
ceretur,  inuenit ,  qui  mihi  ipfum  multis 
precibus  exoratus  tradidit.  Deceptus  enim 
ego  verbis  Luea*  Paccioli ,  qui  ulcra  fua  ca- 
pitula,  gensrale  ullum  aliud  s(fe  poffe  ne^at 
(  quanquam  tot  iam  antea  rebus  a  me  ?n- 
uentis  ,  fub  manibus  euet)  defperabam  ta- 
men  inuenire,  quod  quxrerenon  audebam. 
Inde  autem  ,  illo  ha-bito ,  demonjtrationera 


venatUs,intellexi  complura  klia  polTehabe- 
ri.  Ac  eo  ftudio ,  auftaque  iam  confidentia, 
per  me  partim ,  ac  etiam  aliqua  per  Ludoui* 
cum  Ferrarinm  ,  "olim  alumnum  noltrum , 
inueni.  Porr6  quaeab  his  inuenta  funt ,  illo- 
rum  uominibusdecorabuntur,  cstera,  qux 
nomine  carent ,  noftra  funt.  At  etiam  de- 
monftrationes ,  preter  tres  Mahometis ,  & 
duas  Ludouici ,  omnes  noftrae  funt ,  fingula:- 
que  capitibusfuis  pracponentur  ,  inde  regu- 
la  addita  ,  fubijcietur  experimentum.  Ec 
quanqualongus  fermo  de  his  haberipoftet, 
ac  longa  capitulorumferies  fubiungi,  finera 
tamen  exquifita^  confiderationi  in  cubo  fa- 
ciemus  ,  caetera ,  etiam  fi  generaliter/quali 
tamen  per  tranfennam  tradtantes  ,  namque 
cum  pofitioh"neam,quadratum  fuperficiem, 
cubus  corpus  folidum  referat ,  nae  utique 
ftultum  fuerit ,  nos  ultra  progredi  ,  quo  na- 
turaz  non  licet.  Itaque  fatis  perfecte  docuilfe 
videbitur ,  quiomnia,  quai  ufque  ad  cubum 
funt,  tradiderit,  reliqua  quae  adijcimus,quafi 
coacliautincitati  ,  non  ultra  tradimus.  Irt 
omnibus  autem  prsecedentium  ,  acmaxime 
librorum  tertij  ac  quarti ,  meminiffe  opera? 
precium  fueric ,  ne  veliterumtradendo  nti- 
gax  efKciar ,  aut  obfcurior  pmermittendo. 

lam  enim  docuifte  nos  meminimus,  qux  1 
fint  impares  ,  auc  pares  denominationes. 
Namque  quadratum  ,  &  quadratum  qua- 
drati ,  cubumque  quadrati ,  acdeinceps  una 
femper  intermifta  pares ,  rem  autem  feu  po- 
iitionem  ,  cubum  ,  primum  ac  fecundum. 
Relatum ,  impares  vocamus  denominatio- 
nes.  At  vero  qu6d  tam  ex  3. quam  ex  ra.  5. 
fit  5>.quoniam  minus  in  minus  du&utnpro< 
ducic  plus.  At  in  imparibus  denominationi- 
buseadem  feruacur  natura  :  feu  quod  dici- 
mus  debitum  ,  expofitione  ulla  numeri  veri 
f  roduci  poteft ,  iam  meminine  oportet  di^ 
lucidius  explicacum. 

Si  igitur  par  denominatio,  nmmero  squk- ; 

Ijl 
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lis  fit ,  rei  xftimatioduplex  eft  ,  m.  flc  p.  al- 
tcraquealceri  xqualis ,  velut ,  fi  quadratum 
xquetur?.  reseft  j.  vel  3.  m.  &c  fi  xquesur 
iC.  res  eft  4.  vel  m.  4.  Sc  fi  quadratum  qua- 
drati  xquetut  8 1.  rei  xftimatio  eft  3.  vel  rri. 
3 . Com  ponere  autem  pares  denominationes 
non  cft  admodum  neeelfarium^quiaquadiati 
quadratum  ad  deriuatiua  capitula  pertinet  | 
vcrum  fi  diligenter  hxc,  qux  fcribam,  ani- 
maduerteris ,  cum  hacregulaetiam  voto  tuo 
fatisfacies  ,  nam  cum  quadracum  &  qua- 
dtati  quadratum  numero  xquautur ,  eadem 
crit  ratio  qux  in  fimplici  ,  dupicx  xquatia 
fciliccc  ,  altcra  p.  altera  m.  inuiccmqne 
xqualcs  ,  vclut  1 .  quadrati  quadratum  p. 
3.  quadratis  xquantur  28.  pofitio  va- 
lct  1.  vcl  1.  m.  Ac   vero  /  fi  quadtati 
quadratum  Sc  numerus ,  xqualiafint  qua- 
dratis ,  demonftrabimus  fanc  cap  8.  duas 
«ifc  rci  xftimationes  veii  numcri ,  totidem 
autem  habcbit  pcrm.  fingulas  finguliscor- 
rclpondentibus  xquales  ,  velut  fi  dicam  1. 
quadratiquadratum  p.  n.xquatur  7.  qua- 
dratis.  poficionisxftimatioeft,Yel  2.  velm. 
l.vcl  1^.3.  vel  m.y..  3.  Sc  fic  funt  quatuor 
Equaciones.  Quod  li  caructit  xftimatione 
vcra  ,  carebic  etiam  ea ,  qux  eft  per  m. 
veluti  quadratiquadratump.ix.xquatur  6. 
quaducis,qina  non  potcftxquationem  vera 
habere,carcbit  ctiam  fi&a,fic  enim  vocamus 
cun.  quac  debiti  cft  feuminoris.  At  vero  fi 
quadraci  quadracum  nuinero  &  quadratis 
quaL-lic,uiu  fcmpcrcft  rei  veraxllimatio,aI- 
tcia  cixqualis,  fi<5ta,vei  perm.velut  i.qua- 
Jrati  qiudratumxquatur  z.quadratis  p.  80* 
rci  xftimaiio  eft  2.  vel  m.  2.  Eadem  igicur 
ra  io  incxceris  paribus  omnibus  denomina- 
tionibus  lntcrfe ,  cum  numero  iunguntur  » 
at  hocper  dcpreiTioncm  quomodo  fiat ,  in 
quacco  libro  plenc  docuimus. 
4     At  impariumdenominationum,una  tan- 
tum  xquatio  vera  cft  *   rtullafi&a,  cum 
folx  numero  comparantur*  veluc  dux  res 
xquantur  16.  xlliuuno  rei  eft  S.duocubi 
xquantur  1 C  xftimatio  reieft  2.  fempcr  au- 
tcm  numcrus  cni  comparancur  denomina- 
tioncs ,  in  hoc  capiculo  verus ,  non  fi&us 
fupponicur.  Quid  cnim  cam  ftulcum  ,  quam 
fundamencum  ipfum  infirmare  ,  quanquani 
tamen  ratio  oppofica  in  oppoficis  elfet  ob- 
ieruanda,  eademigitur  cft  ratio,  ubi  plures 
dcnominationesnumero  comparantur ,  etia 
fi  mtllc  forenc,  unaerit  xftimatiorei  vera  , 
£c  nulla  fifta ,  velac  1.  cubus  p.  6.  pofitio- 
nibus ,  xquacur  20.  rei  xftimatio  nulla  eft 
prxter  2.  ncque  veraneque  fi&a. 
J     Cumverodux  denominaciones  cum  nu- 
mero  comparantur ,  auc  am  bx  impares ,  6c 
compatacio  fiec  ad  exciemam ,  vel  ad  me- 
diam,(iumde  ea  quxfit  ad  numerum,  iam 
in  prxccdcnti  rtgula  di&umeft),  vel  altera 
iratur,  altera  pat  ,(nam  dc  utraquepari  in 
tcrtia  regula  generahter  diximus).Si  igituf 
cxtrcma  dcnominatio,  cubus  icilicet,  cum 
numero  mediq ,  id  eft  pofitionibus  compare- 
tur  ,  videan  cxduabus  tsrtijs  numeri  rerum 
in  radic.-m  terticpattis  eiufdcm  numerifiat 
duccndo,  numerus  propotitus  autmaior,auc 
minor ,  fi  igitur  fiac  numerus  propofitus  ad 
vngucm  ,  (jftimwo  rci  eft  duplex ,  &  ura 


vera,  fcilicec      ipfa ,  qux  dufra  eft.  Exem- 
plum,cubus  p.itf.xquacur  1 2.pofitionibus, 
dueto  igitur  8-  qui;  eft  ~-  deu.  num.ro  re- 
rum  in  2.radicem  4.  qui  eft-^-numeri  re- 
rmn,  fit  1  «J.numerus  xquationis  propofitus  * 
xftimatio  igirur  eft  2. radix 4.&  alia  eft  xfti- 
matio  ficca ,  Sc  eft  correfpondens  vere  ,  cubi 
^qualis  eildemrebus ,  &c  tidem  numero,  ut 
inexemplo,  fi  cubus^quacur  i2.rebus^. 
16.  numeio  ,  vera  e^ftimacio  eft  4.  igicur  fi 
cubus  p.  16.  (^quacur  1 2.  poficionibus,  e.fti- 
nutio  rei  eft  m.  4.  nam  1 2.  res  funt  m.  48. 
&c  cubus  m.  4.eftm.  ^4.  cui  addito  16.  fit 
m.  48.  Qiiod  fi  producbum  ex     numcri  re- 
rum  in     terti?  parcis  eiufdcm  num.eri ,  fu- 
pcretnumerumxquacionis  propofitum,  tunc 
capitulum  habebic  cres  xquationes ,  duas 
veras  ,  & terciam fi&am.  Exemplum,  i.cu- 
busp.     xquetur  1  2.  rebus  ,  una  ^quatio- 
numveraeft  3,  alia^i.  j-^rn.  i-^-,terria. 
fi£ca  ex  iiis  femper  aggregatur  ,  &  refpon- 
det  qftimationi  cubi  xqnalis  eifdem  rebus 
&  eidemnumerover<^,&  eft      5tP'  i_T  ^ 
ica  reliqua  fi&a ,  de  qua  diximus  ,  in  alio 
exemplo  ,  aggregatiu"  ex  duabus  veris ,  fed 
quia  ver?  funt  inuicem  xquales  3  ideo  ficla 
femper  dupla  cft  ver^.  Manifeftum  eft  igi- 
tur ,  qu6d  falfij  xquaciones  feu  fi<Sf<j  ,  capi- 
tuli  cubi  &  numert  xqualium  rebus,  refpon- 
dent  ^quacionibus  veris  capituli  cubi  st- 
qualis  rebus  &C  numero  ,  ubi  res  Sc  nu- 
mettu  fint  idem.  Atvero  ubiex  tali  multi- 
plicatione  fy.  tertitj  partis  numerirerum  ,  irt 
duas  tetcias  eiufdem  numeri  fiat  minus  nu- 
mero  propofito,tunc  nullaerit  ^quatio  vera 
fed  una  fidta  ,  qqualis  ver^  capituli  cubi 
^qUalis  totidem  rebus  \Sc  eidem  numero  , 
velut  1.  cubus  p.  21.  xquatur  2.  rebus » 
quanquam  catcat  vera  e.quatione3  fifta  ta- 
men  eft  m.  3.  &  hxc  eft  ^ftimatio  veracubi 
xqualis  duabus  rebus  ac  numero  viginitf 
uno. 

Ex  his  non  diffieile  eft  veriari,  qilot  equa-  ^ 
tiones  habeat  capitulum  cubi  xqualis  rebus 
&numero.  Si  igicur  ex-f-  numeri  rerum  m 
radicem  cercix  parcis  eiufdem ,  fic  numerus 
propofitus  ,  capitulum  habet  duascquatio- 
nes  ,  veram  xqualem  fid^  prxcedentis  rc- 
gulx  ,  &fictamxqualem  vere ,  ideo  vera-eft 
durjla  fidtx,  quia-ibidem  fida  eft  dupla 
verx,ut  i.cubusxquatur  12.  rebus  &c  i6". 
numero,  xquatio  veraeft  4.  £c  fida  eft  rn. 
2.  quiafi  1.  cubusp.  16.  xquacur  1  2.  pofi- 
cionibus  ,  xftimacio  vera  eft  2.  &  fitta  m.  4^ 
Qnod  fi  ex  dicla  multiplicatione  proueniar} 
plus  numero  xquationis,  xftimatio  vera  eric 
vna  refpondens  falf?  prxcedentis  regul?,c§£: 
falfa  duplex  ,  vtraque  rcfpondens  veras 
pr<^cedentis regul? ,  urficubus  xquctur  12; 
pofitionibus  p.  ^.xftimatio  faffa  Ytraqueeft 

jjmjf  m.  &  3.m.  &  veraeft 
p,  i^-8;ita  vides  ,  qaaliter  falfxvetis,  flc 
vereialfis  fibi  inuicem  refpondent,ex  amba- 
busautem  falfis  conflatur  vcra  ,  nam  exij^ 
5^-m.  i-r  &c  3.  fit  ^5-Vp.  tp  Quodficx 
tali  produdo fiat  minus  numeroxquationisi 
xftimatioeftunatancum  ,  &  vera,  ficut  iri 
precedent^  regula  eft  una  tantum  6V  fi£la  » 
velut  fi  cubus  xqualis  fic  duabus  rebus  flc 
21.  nuraero  ,xquatio  eft  3.  ficut  ii)  cubo 
T  4 
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£l .  a.quali  duabus  i-pImiq  &8&t*bi+;A  fi/i^  .•         ,  .  _ 


i  i .  jequali  duabus  rebus  a.ftimatio  fidta  eft 
m.  3. 

7    In^capiculis  autem  in  quibus  JEquantur 
muicl  numcrus  &  denominatio  par  &  im- 
par,  aucpar  eft  extrema,vt  quando  quadra- 
tum  &  pofitio&numerusaquanturinuice, 
aut  denominatio  extremaeft  impar,utquan- 
docubus  &  quadratum  sequantur  numero,fi 
igitur  quadratum  aequatur  poficionibus  & 
numero  ,habebit  duas  .equatipnes,  unam 
veram  asqualem  ficte,  capituli  quadrati  & 
rerutn  earundem  a-qualium  eidem  numero, 
&aliam  ficlam  «equalem  verar  alterius  capi- 
tuli.  Exemplum ,  fi  quadratum  &  4.  pofi. 
tiones  a-quentur  2 1. .  aeftimatio  vera  eft  3. 
&ficl.a  m/7.  &  fi  quadratum  aquatur  4. 
pofitionibus,  &  21.  aiftimatio  vera  eft  7. 
&  fi&a  m.  3.  ideo  habitis  veris ,  mutuo  iia- 
bentur  R&x ,  quemadmodum  in  pra.ceden- 
ti  reguU  *  fed  diuerfo  mqdo,  nam  hic  ex- 
trema  extremis ,  ibi  media  extremis  compa- 
rantur.  Nam  ibi  capitulum  cubi  &  numcri 
aqua  is  rebus,  comparatur  capitulcLcubi 
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cpiadrati  &  rerum  a_qualium  numero,  com- 
paratur  capitulo  quadrati  a.qualis  tebus  & 
numero.  At  quando  quadratum  &  nume- 
tas  aequantur  rebus,  &  calus  eft  poflSbilis, 
tunc  funtdua.  folutiones  vera:,  vt  dicendo 
quadratum  p,  1  2.  a.quatur  7.  pofidonibus, 
-pofitio  poteft  efiTe4.  Vei  etiam  3.  nam  in 
vtroque  verificatur,  nifi  quando  numerus 
eft  s_qualis  quadrato  dimidij  numeri  radi- 
cum  .  nam  tunc  folum  eft  vna  a:quatio , 
icihcet  dimidium  numeri  ipfarum  radicum.* 
In  hoc  autem  capitulo  nunquam  poteft  ef- 
&  folutio  fi&a,  nec  ajquatio  per  minusVfed 
*bi  eft  folutio  per  verum  numerum,  eft 
duplcx,  vbi  caret  folutione  vera,  non  tamen 
magis  poteft  folui  per  arquationem  fi- 
c3am. 

g     Si  vero  a.quatio  qiwratur  in  capitulis 
cubi,  quadratorum  &numeri,  tunc  fi  cubus 
aequatur  quadratis  &  numero,  tunceft  vna 
tantum  folutio  vera:  velut  fi  dicam ,  cu- 
bus  arquatur  tribus  quadratis  p.  ic.  resva- 
let  4.  &  non  poteft  alia  inueniri. 
*«*uium.    Notandvm  ,  quod  in  omnibus  capi- 
tuhs  m  quibus  eft  vna  tantum  folutio, 
aqnatio.eftfaciliorinuentu,  &  nitidior,  ve- 
lut  in  capitulo  cubi  &  rerum  aequalium 
numero  ,  &  cubi  "asqualis  quadrato  &  Hu- 
mero,  &  in  capitulocubi  a^qualis  rebus  & 
numero,;vbi  produ&io  iJUa  ex  ~  numeri  itj 
T$t,  tertia?  paitis  eft  minor  numeio.  Idem 
dico,  vbi  cubus  cum  numero  arquatur  re- 
bus,  &  nonpoceft  haberi  nifi  ficla  a:quatio, 
reliquai  autem  in  quibus  multiplex  eft  a> 
ftimatio  rei ,  fimt  difficiliores  &  confufa^. 
.  -  -     Si  igitur  cubus  &  quadratum  sequantur 
Humero,  tunc  aeftimatio  reieft  vna  tantum 
perplus,  vbi  ex  ^-numeri  quadrati  in  qua- 
dratum  duarum  tertiarum  eiufdem  numeri 
liat  minus  numero  xquationis,  &  hxc  jefti- 
matio  eadem  eft  fidte,  correfpondenti  ca- 
pitulo  cubi  &  numeri  arqualium  quadratis 
iub  eadem  quantitate.  Exemplum.  Cubus 
&  tna  quadrata  squantur  lo.tuncquia  ex 
*■  tertla  parte  numeri  qUadratorulTlj  jn 
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quam  2g.  dico  quod  noneft  nifi  vnaEqoa- 
tio,  &  res^valent  i.&  harc  eft  aeftimatiopes 
m.  cubi  p.  20.  ^qualis  tribus  quadratis. 
Vbi  vero  ex  ea  multiplicatione  talis  nume- 
rus  poffic  produci,  erit  vna  arftimatio  yera , 
&  due,  fi(£l^,&  vera  correfpodebit  fiitealte» 
rius  capituli,&  rurfusfiaa,-  veris.  ExempKl, 
Sidico,cubus  &  1  i.quadrata  arqUantut  72! 
res  eft      40.  m.  4.  pro  vera  ajftimatrane, 
fed  pro  fifta  eft  $.m,  vel      40.  p.  4.  rn. 
Et  fi  cubus  cum  72.  arqualis  fit  n.  qua- 
dratis,  a-ftimationes  vera:  funt  3.  vel  ^.40. 
p.  4.  &  fiaa  eft     40.  n>  4.  m.  Ideo  qui. 
rendo  ficiam  femper  quarrimus  veram,  & 
correfpondentem  alterius  capiculi. 

Notum  eft  autem  ex  hoc ,  qu&d  capi- « 
tula  quacdam  habent  duas ,  quasdam  vnam 
a:fl;imationem ,  &  quando  habet  tres ,  in 
vna  parte  capituli ,  habent  poftmodura 
vnam  tantum  in  reliqua ,  velut  capitulura 
cubixqualisrebus  &  numero  in  parte  in- 
feriore,  &  capitulum  cubi  &  quadratorum 
aequalium  numeto  ,  &  capitulum  cubi  & 
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in  vna  parte  habent  tres  arquationes ,  iu 
aha  vnam  tantum,  &  fimiliter  Capittrftim 
quadr.  quadrati  ,  &  numeri  arqualium 
quadrato  in  vna  parte  habet  quatuor  & 
quationes  ,  in  alia  poftmodum  nullaS 
Qusdarn  vero  habent  duas  per  totum ,  vt 
capitulum  quadrati  &  rerum  a.qualium  nu- 
mero,  autcapitulum  quadrati  acqualis  re- 
bus  &  numero:  quas  vero  habent  vnani, 
iunt,  vt  capitulum  cubi  &  rerum  arquaiiuitl 
numero,  &  capitulum  quadrati  &  numeri 
aqualium  rebus,  quod  habet  duas  arqua- 
tiones  m  vna  patte,  in  alia  p«ftmodumnuI. 
lam. 

Et  fcias,  quod  arquationes  capitulorum, 
cubi  &  quadratorum  arquahum  numero, 
item  cubi  &numeri  afqualium  qUadratis, 
ficfe  habent,  quod  differentia  aequatiorium 
verarum  &  fittarum  femper  eft  numerus 
quadratorum,  velut,  fi  cubus&  72.  jequan- 
tur  1 1.  quadratis,  atquatio  fiaaeft  40. 
m.  4.  verajfunt  40.  p.  4.  &  3.  dirFeren- 
tia,  40.  m.  4.  &  7.  p.  40.  eft  z  x  im_ 
merusquadratorum,  &  ita,  fi  cubus-&  n. 
quadrata  a_quentur  72.  numero. 

In  his  autem.  eapitulis,  qua.  duplici  deno-  9 
minatione,  impari  &  vnapari  ac  numero 
conftanc,  fi  cubus  &  res,  «quales  fint, 
quadratis  &  numero,  asquationes  poftunc 
efte  tres,  &  omnes  vera_,&  nuila  fidka3quia 
vtdidhim  eft,  minus  cum  ad  folidum  dedu- 
eitur ,  fit  minus,  & ita  minas  squale  elfet 
plus,  quod  efle  non  poteft. 

Vbi  ver6  cubus,  quadratum  &  res,  & 
quales  fmc  numero,  tunc  tresetiam  erunt 
sequationes,  altcra  p.  duasrn,  SchoC}  G  (ub 
eildem  denominationibus  quadrata  jequa- 
n  poftunt  rebus  numero  &  cubo,  Scxqu^ 
tiones  vera.  hic ,  funt  fi^e  in  iilo  exemplo, 
1  cubus  p.  6.  quadratis,  p.  3.  rebus,  a-qua- 
tur  8.  tuncrei  veraa.ftimatiohabeturexca- 
pitulo  fuo,  deinde  habec  tftimationes  fidw 
capituU,  1.  cubusp.  5.rebus  p.  ig.^qua- 
hum  f.  quadratis ,  &  vna  earum  eft  3.  alia  ' 
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Jratis  p.  3.  pnfitionibus  xqualium  18.  Sc 
cum  iioc  cft  etiam  tertia  xquatio  vcra. 

Ex  Imc  iubentur  tres  xquationes  ca- 
fJtii!i,cubi  ,  rcrum,  &  numcri xqualium 
quadratis,  vbi  xquatio  pofTibiIis>  eognofci- 
tur  autem  hoc  cx  fuis  capitulis,  earum  igi- 
tur  dux  verx  funt  &  xquales,  vt  dictum 
eft,xquationibus  capituli  totidem  quadrato- 
rum&  reruin  &  cubi  xqualium  numero  ei- 
dem,  vt  in  exemplo  dicto,  ccrtia  autem  ve- 
rxrelpondet  alterius  cap.tuli,  Sc  eft  ficta, 
ideo  xquacio  capituli  i.  cubi  p.  6.  quadraw 
p.  3.  pohtionibus,  vera  eft  xquatio  pcr  m. 
capituli,  i.cubi  p.  j.rebus  p.  iS.xqualium 
6  -  quadratis.  At  vbi  quadiatorum  numerus 
minor  iit  quam  vt  poflit  xquari  cubo  re- 
bus  Sc  numero,  cunc  vna  eft  xquatio  vera» 
nulla  ficta ,  at  in  capitulo  quadracorum  «- 
qualiuin  cubo  rebus  Sc  numero  vna  fidta, 
nulla  vera,  velucdicendo  ,  1.  cub.  p.  1.  qua- 
drato  p.  2.  rcbus  xquantur  16.  rei  vera  x- 
ilinutio  elt  2.  &  hxc  cft  fifta  xquatio  cubi 
&  duaruin  rerum  Sc  16.  xqualium  i.  qua- 
dracc.M.mife/tum  igicureft,  capitula  cubi 
quadracorum  ,  rerum  ,  xqualium  nume- 
10  .-  ctiam  cubi  rcrum  Sc  numeri ,  ae- 
qualium  quadratis  inuiccm  iibi  refponde- 
rc. 

0  Paritcr  capitulum  cubi ,  xquahs  quadra- 
lij,  rcbus ,  &  numero  ,  refpondct  capiculo, 
cubi,  quadracorum  3c  numeri,  xqualium 
rcbus ,  ideoquc  vbi  res  adm.odum  paucx 
lunt,  eft  «quacio  vna  ficta,  xqualis  verx 
corrclpondcnti  alccrius  capiculi  cubi  xqua- 
lis  totidem  quadracis  rebus  Sc  numero.  E- 
xemplum,  S'i  cubusxqualis  ficz.  quadracis 
|.  pollcioni  6.  numero ,  res  valet  3.  nec 
phn  aucminus,  quia  fi  cubus&  2.quadrata 
&  (?.numerus,xquancur  vni  pofitioni,  nul- 
la  potcft  xquacio  vcra  clfe,  fed  ficta  eric  m. 
j.  qux  crac  vera  in  alio  capiculo.  Quod  fi 
res  toc  iint,  vit  capiculurn  cubi ,  quadrato- 
rum  ,  numeri ,  xqualium  rebus  ,  poflGc  ha- 
berc  xquationem  veram,  tuncxquatio  ve- 
la  duplex  crit ,  Sc  vna  ficta ,  corrcfponden- 
tes  duabus  fitlis ,  Sc  vni  verx  alcerius  ca- 
pituli.  Exemplum,Si  cubus  Sc  3.  quadrata 
Sc  6.  numerus,  xquales  finc  10.  rebus,  dux 
crunc  xquationes  verx,  fcilicet  3.  &  iji.  I 1. 
m.  3.  Sc  vna  ficta  ,  fciiicet  fy.  n.  p.  3.  m. 
Igitur  xftimacio  cubi ,  xqualis  3.  quadra- 
tis,  20.  rcbus,  6.  numero,  vera  eic ,  ^t.  11.* 
p.^.&dux  fictx  e1unc3.rn.LS:  Ri.11.rn.3-m. 

1  Eadcm  rationc  capitula  cubi  Sc  quadra- 
torum  xqualium  rebus  Sc  numero,  &  cubi 
ac  numcn  xqualium  quadratis  &  rebus,  fi- 
bi  iuuiccm  tclpondcnt.  Vbi  igitur  capitu- 
lum  cubi  &c  ntimeri  xqualiurn  rebus  &  qua- 
Jratis  non  habet  xquationem  veiam  ,  ha- 
bcbit  vnain  tantum  riclam ,  a_-qualem  ver* 
alteriis  capiculi.  Exemplum,  1.  cubus  p. 
7i.arquacur  (T.quadutis  p.3.  vebus,rei  ficla 
atftin:atio  cft,  m.  3.  rcbus ,  rci  fic5ka  xftima- 
tio  cft,  m.  3.  &  hxc  eic  vcra ,  vnius  cubi  8c 
9.  quadratouim  xqualium  3.  rebus  &c  71. 
Ec  iicuc  capiculum  1.  cubi  p.  72.  xqua- 
liurn  6.  quadratis  p.  3.  rebus  ,  carec  veri 
acltimationc ,  iic  capitulum  1.  cubi  p.  6. 
quadcatis  xqualium  j.rebusp.  72.  caietfi- 
iU:at  vui  capicuium  cubi  Sc  numeri  x<%i&*  . 


lium  quadratis  &  rebus  habet  veram  xftii 
mationem  ,  habebic  duplicem  ,  &  vnani 
ficTam,  conefpondentes  duabus  fidtis  i  6V. 
vniverx  alierius  capiculi.  Exemp{um>  cii- 
busp.  4.  xquaiis  fic  3.  quadratis  p.  5.  re- 
bus,  tunc  verx  xftimationes  fnnt  4.  vel  to» 
17-  m.^-i  fifta  vero  eft  ,  s/.  i-f  p.  —  m. 
&c  hxc  eft  vera  xftimatiocapituli  cubi  (k  3. 
quadratorum  xqualium  5.  rebus  &  4.  nu- 
mero,  &  reliqux  dux,  fcilicec  4.  ik  »ii  i-j* 
n\.  -7  iunc  m.  in  codem  cafu  Sc  fidtx. 

Eit  etiam  manifeftum  ,  quod  fi  quadrati  1  & 
quadraCa  &  res  6c  numerus  comparentur  , 
regula  feptimain  eis  ad  vnguem  loeum  ha- 
bebit,  ficuc  in  quadiato  rebus  &  numero,  * 
conferendocapiculacapiculis,  eadem  ratcio 
in  rcliquis  dcriuatiuisi 

DemonstrAt  IOi 

Et  iam  opportunurh  eft,  vtoftendamus  1  i 
hxc  demonftracione,  quod  etiam  in  toco 
hoc  libio  fat5turi  fumus,  vcrebus  tam  ad- 
mirabilibns,  vltraexpericntiam  *  fidei  ratiO 
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acccdat.  Sit  igitui  gratia  exempli,  a.  b.  cu> 
busjcum  b.c.  numero  xqualis  d=e.  quadratis 
cum  e.f.Tebus,&  fic  h.  xftimatio  vera^quia 
igitur  ex  fuppofito,  a.  c.  xquatur  d.  f.  fiat  d; 
g.  xqualis  a.  b.  quia  igitur  d.  e.  fuperata.  hi 
in  g.  e.  &  b.  c.  eft  xqualis  g.  f.  ex  commu- 
ni  animi  fententia ,  erit  b.  c.  maior  f.  e.  hi 
g.  e.  &  qualis  excefliis  d.  e.  fuper  a.  b*  tali* 

b.  c.  fuper  e.  f.  Ponatur  igitur  h.  minus,  Sc 
iiiSta  xquatio  ,  erit  igitur  a.  b*  Sc  e,  f.  m.  fed 
»l.e.  &  b.  c.  remanent  p.  quia  igitur  diffe- 
rentia  a.  b.  &  d.  e.  eft  g.e.  &  difTerentia  b. 

c.  &  e.  f.  eft  etiam  g.  e.  &  tantum  eft  de- 
trahere  a.  b.  ex  d.  e.  &  e.  f.  ex  b.  c.  quan- 
tum  addere  eas  tanquam  m.  fequitur  quod 
pofita  xftimatione  poficionis,  m.  h.  quod  aa  . 
b.  cum  d.  e.  xquatur  b.  e.  cum  e.  f.  vtrum- 
que  enim  aggregatum  eft  refiduum  g.  e.  igi- 
tur  cubus  cum  quadratis ,  xquatur  rebus  8t 
numcro  eodem  modo,  Sc  rei  xftimatio  eft 

m  h.  quancum  feilieet  in  alia  xquationei 
fuic  idem  in  aliis. 

Sequicur  eciam  ,  quod  aggregattsm  par- 
tium  in  vno,  eft  xquale  differentix  mutua; 
in  reiiquo:  velut  fi  dicam ,  cubus  &  10.  x= 
quantur  6.  quadratis  &  8.  rebus,  &  aeftima- 
tio  iri  hpccapitulo  fit  vera,  erit  in  capitulc* 
cubi  &c  6.  quadratorum  xqualiam  S.  rebus 
&  10.  numero  m  fi£ta  xftimatione,  aggre- 
gatum  ex  cubo  &  6.  cenfibus,  xquale  diffe- 
rentix  cubi  &  6.  cenfuum  in  vera  xftima- 
tione,  vel  1  o.  Sc  8.  rerum  ih  eadem  vera  x» 
ftimacione,  Sc  tantum  eric  aggregacum  Ss 
rerum  &  numeri  in  fidta  xquatione. 

Et  cum  fuerinc  numerus  &  extrema  de- 14. 
nominatio  xqualia,  medix  aut  mediis  dua- 
bus  aut  quotquot ,  habebit  capitulum  duas 
xftimatioiies,  Nam  citra  fub  atli^uo  numero 
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medije  poffint  excede- 
reextremas ,  vt  100. 
quad.  i.  cu.  p.  fie 
a.  b.  rei  «eftimatio. 
Cura igitur  contingacaiqualem  fieri  i.  cubi 
centum  quadratis  diminuta  arftimatione  & 
ftante  numero  vt  fit  a.  Ct  vej  au&0  cuk0 } 
&  fic  augebitur  seftimatio  ,  vt  fit  a.  d.  igi- 
tur  100.  quoad  aqualia  i.cu.p.  i.habenc 
duas  jeftimationes.  Et  pariter  fi  fuerint  de- 
nominationes  media;  plures  ,  etiam  fi  cen- 
tum  foreot ,  quia  fubeunc  rationem  vnius , 
qnoniam  aftimatione  mutata  omnes  pari- 
ter  denominationes  media:  augentur  auc 
diminuuntur.  Sed  fi,  extremae  denomina- 
tiones  inuicem 
sequales  fint 
cum  mediis  al- 
ternatis,  vt  cu- 
bus  Sc  res  finc 
a:quales  qua- 
dratis  Sc  nu- 
mero  ,  dico 
quod  poterunc  elfe  tres  teftimationes.  Sic 
enim  a.  numerus  cum  b.  numero  quadra- 
torum ,  tequalis ,  cum  res  eft  de  cubo  k. 
Sc  numero  rerum  f,  Et  ponatur  F.  magna, 
igitur  pofita  d.  e.  parua  poteric  confiftere 
sequatio ,  quia  quadrata  Sc  eubus  minora 
redduntur  ob  d.  e.  paruitateiti.  Ac  fi  qua- 
drata  exuperent  cubum,  Sc  res  iuxta  ea 
qux  di&a  funt,  habebunt  a^quationes  duas, 
vel  au&a  propter  cubi  magnitudinem  ,  vel 
diminuta  ob  incrementum  rerum  igicur  e- 
runt  tres. 


C  A  P  V  T  II. 

De  numero  omnium  Capitulorum. 

AT  capitula,  qua:  generaliter  fcire  con- 
uenit,  vfque  ad  folidum  extenduntur 
cubum,  fimpJicia  vero,  quoniam  vnius  func 
generis,in  vnum  contraximus,  quanquam 
ipfum  vfque  in  infinitum  extendatur.  Qux 
vcrb  cum  nnmero  quadratum  Sc  pofitio- 
nem  habeut ,  tria  funt  ,  &  quamuis  duas 
forciarur  a?ftimationes  vnnm  eorum,  quia 
tamen  fimul  illae  coniun&a:  funt,tria  tantum 
dicemuselTe  capicula-At  vero  cubi  &reru& 
numeri  tria,  verum  cum  vnum  rllorum  duas 
habeat  sequationes  ,  in  quatuor  euadunc  , 
cotidem  fiunt  ex  cubo  quadratis  Sc  nume- 
ro,  iam  igicur  duodecim.  At  cubi  quadra- 
torum  pofitionum  ac  numeri,  feptem ,  in 
eorum  autem  quatuor  gemina?  aiquationes, 
quare  vndecim  fient  capitula  omnia,  igitur 
prima  &  generalia  viginti  tria ,  horum 
primo  praztermiflb  ,  quodlibec  deriuatiua 
duo  fibi  iungit,,  akerum  quadrati ,  alterum 
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cubi  ratione  >  ernnc  igitur  generalia  deriua. 
tiua  quadraginta  quatuor.  Poft  ruec  duealia 
funt  ignota?  quantitatis,  alterum  cura  mul- 
tiplicatur,  alterum  cum  fumitur.  Eft  prs- 
terea  vnum  generale  mediorum.  Omnium 
igitur  primorum  notabilium  numerus  vi- 
ginti  fex  ,  deriuatiuorum  quadragintaqua- 
tuor  ,  omnium  collecStio  feptuaginta.  Poft 
hax  autem  plura  alia  etiam  fingularia  ad- 
iecimus,  fed  eorum  maior  voluptas  quatn 
neceiTitas ,  ea  igitur  non  inter  harc  numera. 
bimus. 

Horum  autem  neceffitas  fic  colligitur,  2 
cum  lineae  fuperhciebus ,  aui  fuperficies  li- 
neis  cognofcuntur ,  quadratorum ,  pofitio- 
num,  ac  numeri  capitulaopportuna  funt,at 
fi  ex  latere  Tetragonico  aut  Solido  ,  capitu- 
lum  lirnplex  ,  cam  vero  trium  ignota  duo 
fupponuntur  ,  eaque  ad  fuperficies  ac  li> 
neas  pertinenc,  quantitatis  ignotas,  &  tei 
capitula  exploranda  erunt ,  atque  ea  fimpli- 
cicer,  fi  Iinese  lineis  colmparantur ,  produ- 
cla  vero ,  cum  fupecficiebus  ,  at  fi  Iineis 
corpora  comparanda  ,  cubi  rerum  Sc  nu- 
meri,  lin  autem  fuperficierum  Sc  corporum 
Sc  linearum  ratio  fit  quarrenda ,  capitula 
cubi  quadracomm  pofitionum  &c  numeti 
funt  vtiliora.  Porro  in  his  omnibus  ad  nu- 
•  merum  femper  comparatio  fiet.  Hxc  ratio 
praecipua  eft  ,  quanquam  perfcepe  omnibus 
in  vnoquoque  horum  vti  neceilarium  i\t, 
opera;  precium  tamen  fuerit ,  fingula  harc 
defcribere,  dcriuatiuaque  fuis  adiungere  [ni- 
mitiuis :  funt  autem  hxc  , 

CapituUprimitiita  earentia  deriuatiuit. 

Numerns  asqualis  rebus,  vel  numerus1 
a:qualis  quadratis,  vel  numerus  arqualis  cu- 
bis,  vel  namerus  cequalis  quadratis  quadra- 
torum,  vel  numerus  arquaiisnomini  feu  re- 
lato  primo,  ac  ita  deinceps  comparando  na* 
merum  cuicunque  denominationi. 

Numerus  tk  quadrata  zequalia  rebus.vdi 
numerus  &  cubus  aequalia  rebus ,  vel  nu. 
merus  &  cubus  arqualia  quadratis  *,  vel  nu- 
merus  &c  quadrati  quadrata  «qualia  rebusj 
Yel  numerus  &  quadrati  quadrata  cequalia 
quadrato ,  vel  numerus  ik  quadrati'qua- 
drata  a;qualia  cubis  ,  vel  numerus  &  no- 
men  primum  aiqualia  rebus  auc  quadrads 
aufcubis  &  .fic  abfquc  fine. 

Numerus  6c  pofitio  ,  tk  ignota  quanti-? 
tas. 

Numerus  Sc  quadratum  pofitionis,  jgno-4 
ta  quantitas  ,  feu  numerus  &  quadratum 
quautitatis  ignotae  &  pofitio  ,  feu  numerus 
cum  quadrato  pofitionis  quantitatis  igho- 
tx>  feu  numerus  Sc  produiftum  ex  pofitione 
in  quantitatem  ignotam,  cum  altera  ea- 
rum,  vel  cum  quadrato  vnius  earum. 

Capitula  dermatiua. 


1  Numerus  xqualis  quadrato  & 

rebus. 

2  Numcrus  5c  res  squalia  qua- 

drato. 


Numerus  jequalis  quad.  quad.  Sc  quad. 
Numerusaequaliscub.  quad.  &  cub. 
Numerus  &quadrataaquales  quadr.  quad. 
Nuinerus  &  cubus  fequales  cubis  quadrar. 
$  Numerus  &  quadratum  arqualia  S  J  Numertis  &  quadratum  quadrati  a-qualia  quadra^ 
re  .^*  2  ^  Numerus  &  cubus  quadrau  ^qi/alia  cubis. 

4  Nu- 
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4  Numerus  zqualis  cubo  &  re 

bus. 

5  Numcrus  &  rcs  xqualia  cu 

bis. 

6  Numerus  5c  cubus  xqualia  re- 

bus  xqnario  prima. 

7  Numerus  &  cubus  xqualia  re- 
bus  xquacio  fccunda 


7  Numerus  xqualis  quad.  &  cubus  quadr. 
3  Numerus  xqualis  cnb.  &  cubo  cubi. 

9  Numerus  &  quadratum  xqualia  cubo  quad. 

10  Numerus  &  cubus  xqualia  cubo  cubi. 
\  j  i  Numcrus  &  cubus  quad.  xqualia  quad.  aequat.  pn. 
}  i  2  Num.  &  cub.  cubi  xqualia  cubo  xquatio  piiir.a. 
S  i)  Num.  &  cubus  quad.  xqualia  quad.  xquac.  fecur. 
/  r^Num.  &  cub.  cubi  xqualia  cnbo  xquacio  fecunda. 


&  ^  i  ^Numcrus  aqualis  quad.  quad.  &  cub.  quadrati 


cubo 

9  Numerus&  quadratum  xqua- 

lia  cubo. 
Jo  Numcrus  &  cubus  xqualia 

quadrato  xquatio  prima. 
1 1  Numcrus  &  cubus  xqualia 
qtuduco  xquatio  fccunda 


6  Numerus  xqualis  cubo  quadrati  &  cubo  cubi- 
17  Num.  &  quadratum  quad.  xqualia  cubo  quadrarh 
1  8  Num.  &  cubus  quadrati  xqualia  cubo  cubi. 

I  9  Num.  &  cub.  quad.  xqualia  quad.  qd.  aequat.prim. 

10  Num.  &  cub.  cubixqualia  cubo  quad.  xqu.  prima. 

II  Num.&cub.  quad.arqu.  quad.  quad.  xquat.  fec 

11  Num.  &  cub.  cubi  xqual.  cu.  quad.  xquat.  fecun; 
1  z  Numcrus  xqualis  rcbus  qua-  V  1 J  Num.xqualis  quad.  &  quadrat.quad.  &  cub.  quad. 

diato  »5c  cobo.  /  14  Numerusxqualiscubo &cub.  quad.  &  cub.  cubi. 

1  <  Wimcrus&rcsxqualiaquadra-  V  1$  Num.  &  quad.  xqualia  quad.  quad.  &  cub.  quad. 

to&cubo.  /  16  Num.  &  cubus  xqualiacuboquadrati  &  cub.  cub; 

j^Numcrus  &  res  &  quadratum  5*7  Num.  &  quad.  &  quad.  quad.  xqualiapubo  quadr. 

ilia  cubo.  /  28  Num.  &  cubus  &  cubusquadr.  xqualia  cubo  cubi. 

1  f  Numcrus  &  quad.  xqualia  re- J  29  Nu.  &  quad.  quad.xqual.qd.  &  cu.quad.aequat.p. 

bus  &  cub.  xquacio  prima.  /  30  Num.  &  cu.  quad.xqual.  cub-  Sc  cub.  xquat.  pri. 
16  Numerus  &  quadr.  xqualia  re-  V  j  1  Num,  &  quad.  quad.  xqu  qd.&  cu.  qd.  xquat.iec. 

bus  &  cubo  .rqatio  Itcunda.  J  3  i  Num.&  cub.  quad.  xqual  cub.  &  cu.  cu.  xqn.  fec. 
j7  Nunv.rus  &  cubusxqualia  re-  \  H  Num.  &cub.  quad.  xqual.  quad.  qd.xquat.  priiTu 
bu$  &  quad.  xquatio  prima.  /  34  Num.  Sc  cub.cu.xqual.  cu.  &  cub.  quad.  xqu.  pri. 
l  8  Numcrus  &  cubus  xquali»  rc-  S  ;  t  Nu.  &  cu.  quad.  xq.  quad.  &  quad,  qd.  xquat.fcc. 

btu  rquac.  fecunda.  /  16  Nu.  &  cu.  cu.  xqual  cu.  &  cu.  qiiad.  xquacio  fec. 

ipNum-rus  &rcs  &  cubusxqua-  J  57  Nu.  &  quad.  &  cu.  quad.  xqual.  quad.qd.  xqu.pr. 

.  juadi.  xquacio  prima.     J  38  Nu.  &cub.  &cub.  cu.xqual.  cu.  quad.  ffiquat.pri. 
loNumctus  Sc  rcs  Sc  cubusxqua-  J  39  Nu.&  quad.&  cu.  quad.  xqual.  qd.  qd.  acquat.fec. 

lcs  qiu  .r  juatio  fccunda.  "i  40  Nu.&  cu.  Sc  cu.  cu.  aequal.cu.  quad.  xquatio  fee. 
2 1  Numcrus  qual&  cubusxqua  V  41  Nu.  Sc  quad.qd.  &  cub.  qd.  aqaul,  qd.  a;quat.  pri. 

lia  rcbus  xquatio  prima.  /  42  Nu.  Sc  cu.  quad.  &  cu.  cu.  xqual.  cu.  aequatio  pri; 
1 :  Numerus  fie  quadrat.  Sc  cubus  J  4  j  Nu.  Sc  quad.  qd.  &  cu.  quad.  xqual.qd.  cequa.fec. 

i.  1 44 Nu.  &c  cu.  quad.  &  cu.  cu.  aequal.  cu.  sequatio  fec 


xqualia  rcbus  a^quatio  fccun. 


C  A  P  V  T  III. 

Vc  tquationibus  capitulorum  fintfliciuw. 

1  TTj*  St  1  m  a  t  1  o  rcij  cft  quantitas. 
jCT-j  .n  qua  vcritatcm  experimur  propofi» 
torum  in  capitulo  &  quxllione.  Exemplum 
cft.cum  quisdixic,  fccicx  10.  duas  partes, 
&  duxi  carum  (inguiasin  fe,&  fuit  produ- 
dorum  dirfetentia  60.  quia  igitur  ncfcimus 
qtix  quantitas  (iit  maior  aut  minor,  pone- 
mus  minorcm  eile  rem  ignotam,  quam  vo- 
camus  pofitionem  ,  crit  igitur  pars  maior 


i.pofnio.        |  i.quadratum. 

I  >  iii.  i.pofit. |  i.quad-p. ioo.m.  2o.pof. 

|  1  .quadrac  p  zo.  pofition.i  r  .quad.p.  100. 

60.  p.  10.  pofitionibus  xqualia  100. 

>-  -        1  -    -—  -  ■  — - 

20.  politiwies  xbuales  40. 


rcfiduum  ad  10.  fcilicct  10.  m.  r.  poficione, 
DJM  i.  quemur  quod  eft  propoficu,&  dumus 
partcs  in  fc,&  fictquadratu  minoris  1  .qua- 
dratum  &  maioris  1  .quadratu  p.  1 00.rh.20. 
pofitionibus,  adde  quod  eft  m.  alceri  parti, 
fict  i.quadiarum  p.  100.  ex  vna  parte,&  1. 
quadratum  p.  20.  pofitionibus,hoiumdif1e- 


rentia  fuic  60.  ex  fupofito  >  addemUs  igitur 
<So.minonparti ,  &  tunc  fienc  fequales  n 
quadratum  p.  100.  &  i*  quadratnm  p.  20. 
poiitionibus  3  p.  60.  abiiciemus  1.  quadra- 
tum  &  (To.ex  vtiaque  parte  ,  remanebuht 
jgitur  20.  pofitiones  xquales  40.  qnia  fi  ab 
^qualibus  xqualia  auferantur  ,  quae  relin* 
quuntur  funt  xqualia,  diuidendo  igitur  40. 
per  20.  nurnerum  pofitionum,  exibit  2.  x~ 
ftimetio  pofitionis,  in  hoc  itaque  2.  verica- 
tem  propofitx  quxftionis  experimur  ,  nam 
fieius  quadratum  quod  eft  4.ex  64,  qua- 
drato  8.  refidui  2.  &  1  o.  abiiciatur,  relin- 
quetur  60.  propofitus  numerus.  Eft  etiarn 
verum  de  2.  quod  propohkur  in  capitulos 
fcilicet  quod  quadratum  eius  quod  eft  4. 
cum  1 00.  sequatur  quadrato  pofitionis  i 
quod  eft  iterum  4.  &  2o.pofitionibus,  qux 
funt^o.  &6o>  fimul  iundisi  ham  vtroque 
modo  colliguntur  104.  dicemus  igitur  me- 
rito,  propterduo,  quod  2.  eft  rei  xftimacio, 
&  cum  redte  opcratus  fueris  ,  in  aeftimatio- 
ne  feu  sequationei  vtraque  experientia  fue- 
ecdit. 

DeMONSTRATIO; 

Vt  vero  rei  veritas  apertius  deprehen-  £ 
datur,  atque  cum  ea  ratio ,  fcire  enim  eft 
per  demonftrationem ,  vt  dicunt,  intellige- 
re ,  fmt  gratia  exempii  >  cubi  tres  aequales 

24. 
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14-  &  ponatur  s  c  Isrnc 


24.  &  ponatur  a  c  Iacus  vnius  cubr,  &  c  d 
alcerius,  &  d  b  tertij:  quja  igitur  cubi  funt 


C 


6 

 -I 


jquales  inuicem,  erunt  &linea:  a  c  ,  c  d, 
«  b  squales.  Cum  igicurfecundum  nume- 
rum^ecundum  quem  a  ceft  in  a  b.qui  eft  3. 
_diuidicur  2  4-quodeftcuborum  quancicas  & 
netex  19.  quincivel  17.  feptimi  Elemen- 
torum  ,  &  JIt  vnaecimi  eiufdem ,  cubus 
acaqualis  8.  igitur  ac  Iatus,  erit  2.  a?fti- 
matio  Z&,  ex  quo  colligitur  eeneralis  re- 
gula. 

R  E  G  V  L  A. 

5     Deprime  propofitas  duas  denominatio- 
nes  ad  nnmerum  .  fi  numenis  non  ad.it , 
^quahter  deducendo ,  cumque  altera  fueric 
denominacio,  akera  numerus  r  diuide  nu- 
meium  pernumerum  denominationis,  e- 
xiens  eft  jgftimario  den.ominationis.  Qvx 
denominatio  f,  poficioeft,  p0fiti5„is  Ws  , 
aftimatwnera  :  fi  alia  denominatio  ,  fume 
lacus  ieu  radicem  fflius  numeri  pro  deno- 
rmnationisqualitace,  fi  quadtatum,  qua- 
dratum,  fi  cubuSj  Iatus  cubicum ,  fi  quadra- 
tum  quadrati,  radicem  radicis ,  atoue  ita 
demceps,  &  Jatus  iliud  feu  radix,  cft  pofino- 
ws  vera  ^imatio.  Exemplum ,  cubi  20. 
^uantur  x8o.  relatis  primis.  Quiaigicur 
HP.n  efthic  numerus,  infimam  denomma- 
tionem  c.borum,  ponespro  fimplici  numc 
f°- lc,llcec  2o-  &  maioremfeu  akiorem  rel 
latorum ,  per  cubos  depnmes,  &  fienc  1  So, 
quadraf,  diuide  igitur  la.  numerum,  per 
Io°:  "uraerum  quadratorum,  exit  ^  sfti- 
MU  quadrati.  Verum  nos  qua»rimus  pofi- 
t.oms  *ftin,acionem  ,  non  quadrati,  fume 
tptm  radicem  quadraram-  &  eft-f ,  pro 
.  jera  arfhmatione.  Aliud  exempIumA.  qua- 
drati  arquentor  ai.  cub.  quadrati/depri- 
pe  ad  numerum  *qualker,  fient7.  arqua- 
uait.  quadr.  quadrati,  diuide7.  per  lx 
e^tT,  &  ^.  qua.  £ft  Ja(.us  ^ 

quadrati,  eft  rci  atftimatio.  Aliud,  aTcubi 
m«mm  10.  quadr.  quadrati ,  perue- 
n.entadpofitiones,  igitur  ao.  poficiones 

cuantLn,.diuide2.perio.exit^,&quia 
dm.fifticum  numero  pofitionum,  ericpofi- 
riomsa^macio,^.  Aiiud,  2a  squantur  c. 
quadratis ,  diuide  zo.  per    exit  4.  *ftima- 
tio  quadrati,  igitur  rei  a?ftimatio  efta. 
4     Et  vc  omnibus  etiam  capiculis  futuris  fa- 
tishcjam ,  maioris  denominationis  numero 
rehquos  omnes  ac  numerum  diuides,  maio- 
rem  mtelligo  akiorem ,  &  cum  minore  de- 
nommatione  deprimes,  poftmodum  regu- 
lam  capiru  1  fequeris.  Sint  gratia  exempl?4. 

CL.b.a.qualesL.quadratis^S.poficont 


Ex  Iiis  etiam  patec ,  quod  fiiBplex  pofi- 
tio  ,  longc  magis  pacec  faltls  pofitionibtt^ 
Nam  &  ad  quadrata,  &  ad  cubos,  &  teli- 
quas  exceuditur  denomiuationes ,  ideoque 
aftimatioiies  habet  in  radicibus,  quarum  iu 
ralfa  poficione  nulius  omnino  d\  vfus. 
Quod  vero  pertinet  ad  oumcrum  poiitionis. 
bus  arqualem  ,  adhuc  vtraque  falia  poficio, 
ne  generalius  cft ,  vc  in  piimo  exemplo  pj. 
tuic,  nulla  enim  falfa  pofitione  licetvenai| 
quas  nam  partes  decem  quadrau  facianc, 
quorum  diiferentia  fit  60.  vt  ibi  propofh 
tumeft.  v  1  . 


C  A  P  V  T  IV. 

De  fuhktf is  aquathmbus  gcnerdibm  & 
finguUribw. 

CIngvlar.es  dicuntur «quationes, , 
5  Tr  ,  nuJlum  «pitLiIum  perfecle 
poteft  abfolui,  &  talesfunc  numerus  inte- 
,  ger,  vei  fractus ,  iatus  etiam  omne  numeti; 
leu  quadratum  feu  cubicum  vei  akerius  qe- 
nens,  atque  vcita  dicam ,  omnis  fimplex 
quanntas :  item  conftantesex  duabusradi- 
cibus  omnes,  quarum  altera  fit  quadrata, 
vel  &  generaliter  radix  par,  vnde 

qua:  ex  duobus  conftant  nominibus,  &apo- 
tome  feu  vt  dicunt  recifa  terti)  ac  fexti  L 
nens,  non  apta  funt  squationi  generali. 

Omne  etiam  capitulum  ,  quod  ex  nume- , 
ro  quadrato,  cubo,  &  poficionibus  conftac," 
eas  habct  generaJes  squationes,  qiw  ex  a. 
pitulo,  ad  quod  deducuntur,  deriuata?  f«m> 
addita  vel  detracla  tertia  quadratorum  nu- 
meri  parte,  vc  fuo  loco  oftendecur. 

Generales  aucem  atftimationes ,  funt  in 
capitulw  quadratiaequalisrei>us&  numero, 
iecund,  generis  ,  conftans  ex  nomiaibus 
duobus,  vt^.  l9.  3.  c  kuli 
quadrat.  &  rerum  a^qualium  numero  ,  fe. 
cunda  apotome ,  vt  ut. 


19.  m. 


aucem  quadratorum  &*numeri  xqSm 
rebus,  apocome,  &  conftans  ex  duobusno. 
rnimbusprimi  generis,vc  ?.  p.  z.  &,. 
m-  fy-  1.  Vbi  autem  primum  genus  dico" 
quarcumeciam  etiam  intelligo,  fic  &  VD1! 
iecundum  ,  etiam  quintum  ,  tam  in  apoco- 
mequam  in  ea  quar  ex  duobus-nominibus 
conitar. 

At  taim  radicis  vniuerfal,v  ^quatio ,  de-, 
nuat1S  conuenie  capitulis,  feu  cubicafcU4 
quadrata  ,  JliSque  quorum  principaiibus 
quadratum  aut  cubus  radicis  pro  ^quatic, 
ne  fuerat,  veJut  fi  quadrato  *quali  rcbus  & 
numero  ^ftinutio  hxc  conuwiaBac,*.i, 
P-  5.  Gapitulo  cub  quadrati  a^qualis  cub/s 

^numerolubeademquanticale^quado 
eut,  ^i.v.  cubica^i.  ici.p. 

Ec  ficut  radixquadrata,nuili  pr^terquam 
numeromngi  poteft  ,  n  ^L.T^ 

™&^>**¥^>^& 

^  3un^aeracerepoteft,numeronon  po- 
teft.  Cum  ,g,tur  mngitur  cubi  arquaJis  re- 
bJs  8.  numero,  a^quacionem  producir ,  non 

W»t^en,atdetradteWm  ef& 
ciuntsquationetn  capiculicubi&  rerumc 
qualimp  numero,  vejyt  ¥.  cubica  4.  p. 

cubi- 


4-  cubi  I  12.  quadrata  p.  S.pofitionibus. 
_4:  I  

i.quad.  f  j.pofitionesp.^7~~ 

bus5minor  denominatio£ft  p0fiti0 , maioris 
mimerus  eft  4  diuides  omnia  igirur  perll! 
habebis  1.  quadratum  ^uzk  %  pQfic.  £  £ 


I 


I 
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cubica  i.eft  xquatio  capituli,  cubi  xqualis 
rcbus  &  numero,  6c  y..  cubica  4.  rn.  cu- 
bica  2.  cfl  xquatio  capituli  cubi  &  rcrum 
xqualium  numero. 

*  At  capitulum  cubi  xqualis  quadracis  & 
numero  habet  xquationem  qux  conftat  ex 
txibus  quantitatibus  in  continua  proportio- 
ne ,  quarum  dux  cxtremx  funt  radices  cu- 
bicx,  mcdia  eft  numerus ,  vt  cubica  16. 
p>  2.  p.  iv.  cubica  4.  fed  capitulum  cubi  Sc 
quadratorum  xqualium  numero  ,  habet  fi- 
milem  in  omnibus  prxcedenti  xquatio- 
nem ,  excepto  quod  numerus  eft  m,  veluc 
tjt.  cubica  1 6.  m.  2.  p.  fy.  cubica  4. 

7  Illud  etiam  intelligendum  eft  ,  radices 
fimpliccs  pro  gcneralibus  xquationibus  ha- 
beri ,  vt  tamcn  etiam  fimpliciafinc  capitu- 
la  ,  velut  cubica  inferuit  capitulo  nume- 
ri  xqualis  cubo :  6c  quadrata  numeii  xqua- 
Us  quadrato,  cV  relata,  capitulo  relati  xqua- 
$  nurocio:  &c  ficut  hx  limplices  compofi- 
t.s  capitulis  conuenire  nequeunt,  ficnec  vl- 
lum  compofitum  ex  plunbus  radicibus  in- 
commcnfi  capitulo  fimplici  poteft  conuc- 
nire. 


C  A  P  V  T  V. 

Ojfcftdit  tftimsttonemCapitulorum  com- 
pofitorum  minorum.  qu*  funt  qus- 
dratcrum,  numert,  &  rerum. 

Demonstratio. 

QIt  quadratum  f.d  &  6.  res  (gratia 
3  ?xcmpli)  xquale  9L  tunc  producam 
d  b  &  d  g,  qux  fint  J.  dimidium  C  numeii 
rcrum,  &  eomplcbo  quadratum  d  g  b  c,  in- 
dcque  produCti;.  c  g  &  C  b  perficiam  quadra- 
cum  a  f  e  c ,  prout  in  quarta  fecundi  Ele- 
mcntorum ,  quia  igitur  d  b  ducta  in  a  b  ex 
diffinitione  fecundi  Elementorum  producic 
a  d*o\:  cx  numero  cniolibetinrei  xftimatio- 
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quadratum  c  d  eft  9.  quia  b  d  eft  j.  igitur 
ac  quadracum  eft  100.  quare  Iatus  eius 
aceft  1  o.  cum  igitur  b  c  fic  3.  decracta  b  c 
e*  a  c  ,  relinquitur  a  b  latus  d  e  7. 

AiiA  Demonstratio,1 

Sic  modo  a  b  numerus  rerttm  quarun- 
dam  xqualium  c  numero  &  quadraro  d  , 
&  faciam  quadratum  b  g  dimidij  a  b,  cjuod 
fic  g  e,  a  quoaureram  c  numerum,  vtef  fu- 
paficies  xqualisfic  numeroc,  &  ponara  la- 


nem  producicur  xfUmatioillaiumreru  veluC 
li  res  cft  iint  quinquc  rcserunt  ^.res  20. 
&  untu  producitut  ex  4-  xftimationcrei  in 
j .  numerum  rerum  ,  vt  oftendimus  in  ca- 
pitulo  cettio ,  igitur  cum  bd  fit  3.  &  a  b 
xftimacio  rei ,  eric  fuperficies  a  d  tnbus  re- 
bus  xqualis,  fcu  xftimatio  trium  rerum ,  ac 
fupcrfkics  d  e  xqualis  eft  ad,  per  43-  P"- 
xni  Elementorum.  Igituf  &  ipfa  cft  xfti- 
mario  crium  alurum  rerum ,  dux  igitur  fu- 
pcificies  ,  a  d  &  d  c,  func  xquales  6.  rebus, 
qu*cc  ipf*  cum  Suadrato  *  d  funt  9 1 .  ac 


tus  quadratum  \  f  b  fuperficiei,  quod  fit  g  h.» 
dico  vtranque  lineam  b  h  &  h  a  efle  lacus 
quadrati  d  ,  vnde  fequitur  duas  fore  veras 
xftimationes  huius  capituli,  quare  aggrega- 
tum  eft  xquale  numero  rerum,videlicec  a  b, 
conftat  enim  quod  r^clangulum  ex  a  h  in 
h  b,  vna  cum  quadrato  h  g  eft  xquale  qua- 
draco  b  g,  per  5.  i-  Elementorum.  Qua- 
draiuin  Micem  h  g  xquale  fuit  f  b  fuperfi- 
ciei ,  redangulum  jgicur  ex  a  h  in  h  b  >  x- 
quale  eft  e  f,  quare&  c  numero :  quod  au- 
tcm  fit  ex  a  b  in  h  b,  ex  tertia  fecundi  Ele* 
mentorum  ,  xquale  eft  quadrato  h  b  &  re- 
dangulo  a  h  in  h  b ,  igicur  quod  fit  ex  nu- 
mero  veruni  a  b  in  xttimationemreiqux  eft 
h  b,  xquale  eft  ntimeroc,  ik.  quadiato  h  b, 
quod  fuic  probandum.  Ec  fimilicer  eadem 
ratione  Eeciangulum  ex  a  b  in  a  h,  xquale 
eft  quadrato  ah,  & dudfcui  a  h  in  h  b,  fed 
ex  a  h  in  h  b  vt  probandum  eft ,  fic  c  nu- 
meius  ,  igitur  rec>angulum  ex  a  b  in  a  h, 
fcslicec  ex  numero  rerum  in  rerum  xftima- 
cionem ,  xquacur  quadrato  rei  &  numero 
propofico. 

Ex  hoc  patet ,  quod  illi  falluntur  qui  di- 
cunt  (quodfib  h,gratia  exempli )  fit  xfa- 
matio  rei  ,  &  g  f  3.  quod  re&angnlum  ex: 
b  h  in  g  f  erit  3.  g  h  ,  feu  triplum  g  h,  hoc 
enim  elfc  non  poteft ,  fcilicec  quod  fuperfi- 
cies  contineat  Imeam  aliquam  ,  neque  nu- 
mero  ,  ncc  alia  ptoportione,  cum  infinii^ 
linex  pofiinc  efte  infuperficie ,  quanticas 
enim  continua  nullum  fux  diuifionis  reci- 
pic  terminum ,  fed  veritas  efl  ,  quod  fi  g  f 
contineac  crcs  monades  (gracia  exempli )  id 
eft  partes  tres  \inex  b  h ,  diuifx  in  cot  pat- 
tes ,  cjuot  monades  funt  in  numero  cjuem 
dicicur  concinere ,  veluti  quod  b  h  ponatut 
1  2.  erit  g  f  3.  vbi  g  f  fic  quatta  pars  b  h, 
&tunc  verum  eft,  quodex  b  h  in  f  g  fit  fu- 
petficies  continens  36.  fuperficies  quadra- 
tas  ,  quarum  vniufcuiufque  cetragonicum 
latus  eft  vnitas,  id  eft,  vna  ex  partibus  illis, 
fecundumquas  b  h  eft  diuifa  in  1 1.  &  g  f  in 
3.  Hoc  autem  cam  in  rhetis  quarn  alogis 
pulchre  oftendit  Placo  in  Mernnone. 

Nec  admircri^,  hanc  fecunda  demonftra- 
cionero,alitcr  quam  a  Mahurnetc,expiicat5, 

Y  nam 
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nam ille  immutata  figura  magisex  re  often- 
dic,  fed  tamenobfcunus,nec  nifivnampar- 
tem,eamque  pluribus.Vndenos  facilitati  §c 
breuitati  confulentes  ,  tum  vt  vtrique  sefti- 
mauoHi  vna  demonftratione  fatisfacere- 
musjjiac  vtimur. 

Alia  Demonstratio. 

5  Sk  modo  quadratum  a  c  in  tertia  figu- 
ra,afquale  6.  rebus&  \6.  numero,  &  pona- 
tuj:  a  d  numeius  rerum,  fciiicet  6.  igitur  fu- 
perficies  a  h  eft  6.  pofitiones,  quare  d  c  refi- 
duuaj  eric  praecife  r£.  diuidatur  a  d  per 
asqualia  in  g,  &  fiant  quadrata  g  b  &  g  d, 


Ji  a 
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«juz  fint  g  k  Sc  g  e.  Quia  igitur  b  c  *qua- 
ls  eft  b  aj  &  b  k  aeqiialis  b  g,  em  k  c  arqua- 
bs  g  a,  quare  etiam  g  d  &  f  i,  &  qU!a  d  e 
^  d  S  lm!C  a^l,alc's ,  kern  d  f  &  bg,  eric 
f  • itqualisd  b,  quare  etiam  aequalisf %dax 
.'g:un  inK£  f  k  &  fh3aequaies  func  f  I  &  f  e 
&  angnii  adf  recti,  igitur  fcfuperficies 
*quahs  eft  I  c,  fed  f  c  cum  f  b  fuie  loVigi. 
tur  1  e  cum  f  b  fuit  i  &  addito  quadrato  *e 
quodeit  9.  nam  gd  fmt  j.erk  g  kquadfa- 
tum  i5.  lg!Cur  ktus  g  b  5.  addjta  igitur 
g  a ,  quae  eit  3.  fiet  a  b  tota  §,  rei  arituna- 
Uo. 

4  "  Secundum  hxc  formajpimus  regulas  tres 
pro  quarum  niemona  fubiungemus  carmen 
hoc , 

Querna,  da  bis.  Nuquer,  admi.  Requan 
Mmue  dami.  3 


■Jeqo£le  -f  rei  p.  1 1.  ducf-  dimidium  nu- 
meri  rerum  m  ie,  fie       adde  ei  n.fi- 
i  i  ^t,  accipe^.qua^  eft  3^  cui  addef  di- 
midium  numeri  rerum  ,  fit  $y,  rei  ceftima- 
tio.  Rurfus,  fit  1.  quadratum  a^quale  10. 
rebus  p.  6.  ducj.Jnfe  dimidium  nume- 
ri  rerum ,  fit  2 5.  adde  ei  £.  fit  ji.  huius  jj*. 
adde  5.  dimidmm  numeri  rerum ,  erit  rei 
aeftimatio ,      5  1 .  p,  5.  Rurfus  fic  1.  qua- 
dratum  aequalc  rebus  j^.  12.  p.  ,fl.  duc  ljt. 
3.  in  le  fit  3.  quadracum  dimidij  numeri  re- 
rum,  adde  ei  22.  fit  25.  huius      eft  5.  cui 
adde  Ei.  j,  quod  eft  dimidium  nuraeiire- 
rum,  fiet  reiaeftiraatio  5.  p.      5.  &  fi  iii 
hoc  catu  numerusfuiifet  20.  eifet  rci  afti- 
matio  j£  i3.  p,  j.  &  fi  fiiiflet  niimerusj. 
eilet*itimatio  rei      12.  p.  3..quodeft 
djcere  ,      27.  &fi  fuiilet  1.  quadratuta 
a:quale  rcbus      1 2.  p,     cub.  1  o.  numeri, 
duc  vt  prius  iy.  j.  dimidium  numeri  rerura 
in  fe,  fir  5.  addeei  ^:.  cub.  1  o.  fit  3.  p.  aS 
cub.  10.  hnius  accipe  radicctp  ,  quxeit  ^ 
v.  3.  p.     cub.  10.  cui  adde  dimidium  1111- 
meri  rerum  &  fiet  arftimatio  rei  ^  j.p.  ^..v. 
3.  p.     cub.  ro.  &  hac  varietate  exemplo- 
rum 1  bic  vfi  fumus,  vt  in  reliquis  idem  heti 
pofle  intelligas  ,  tum  etiam  in  duabus  k- 
quentibus  regulis  experire,  quando  quidera 
nosduplici  exemplo  contenti  erimus.  Ma- 
nifcftum  eft  igitur ,  quod  hic  bis  addimus, 
fcilicet  numerum  quadrato  dimidij  rerum, 
&  dimidium  rerum  radici  aggregati,  &  hoc 
eft,  quod  in  carmine  diximus,  da3  bis,  qua- 
1j,  bis  iunge. 

Regvla  IL 
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Eft  autem  vnicuique  horum capitulorum 
commune,  vt  dimidium  numeri  rerum  in(> 
dueatur.  Quando  quadratum  a^qua- 

tur  rebus  &  numero,  quod  fignihcatur  per 
Querna  hue  primam  tantiWintelligas  lic- 
teram  ,  ieu  adnnmeres  fequentes  hpvima. 
vocaii  confonantes,  vt  Quarna,  quadracum 
Setpiaie  rebus  &  numero  iignificet ,  &  Nu- 
quer,  Numerum  quadraco  ac  rebusarqua- 
lem  ,  &  Requan,  res  quadrato  o>  numero 
^quales.  In  hoc  Querna  igitur,  feu  eapi- 
mlo  quadraci  a^quahs  rebus  &  numcro  ad- 
uts  quadraco  dimidij  rerum  numerum  x- 
quatioms,  &  totius  accipe  radicem  qtiadra- 
tam,  cui  adde  dimidium  numeri  rerum  ,  & 
aggregatum  eft  rei  xftimatio.  Exempi.m, 
11 1  vnum  quadratum  a^quale  10.  r  hus  p. 
144.  duc  5.  infefit  25.  quadratum  dimidij 
rerum,  adde  144.  fic  i69.  cuius^.eft  13. 
tmw  adde5.  dimidium  numeri  rerum,  fic 
iS.  rei,  Rurfus  hc  1.  quadracum 


Si  autem  numerus  quadrato  &  rebus  x-  J 
qualis  ht,  quadrato  dimidij  numeri  rerurn 
adiicies  nunierum  a?quationis,  &  totius 
aggregati  accipe  radicem,  a  qua  minue  di- 
midium  numeri  rerum,  &  refiduum  eft  rei 
«mmatio.  Exemplum ,  144.  squatur  10. 
rebus^  1.  quadrato,  ducj.  dimidium  10. 
numeri  rerum.in  fe3  fit  ^j.huic  adde  144. 
fit  1^9.  huius  Ei.  eft  1 3.  a  qua  abiice  5.  di- 
midium  numeri  rerum.relinquetur  reisiti- 
matio  8.  Rurfus, fit  6.  aequalis  1 9.  rebus p, 
X.  quadrato^  ducto  5.  teiJso  rerum  infe 
fic  15.  adde  j  fic  3  1.  ex  huius  radie  ahiice 
5.  dimidium  numeri  rerurn,  flt.^.  1 1,  £.  5. 
«quatio.  I 

E*  hocpatet,  qiiod  hxc  regtila  a  pracc- 
denti  foluin .-diflert,  qiiod  minuat  dimidium 
numeri  ren/m  abj  aggrtfgaj-i  radice,  vbi  il> 
laiungebar,  &  hoc'eit ,/quod  iu  carmine 
diximus.  A-d  mi3  quafi  ,  addeprimo,  dein- 
de  mfnae,  fcilicet ad ie  numerum  quadra- 
to,  cxrminue  dimidium  numeri  retum  polt- 
modum  ab  aggregati  radice. 

.  Ex  Pacec  quod  differentia  jEftimatio- 
nis  quadrati,  aequalis  rebus  &  numero  ,  k 
humeri  aequalis  rebus  &.  qijadrato  ,  eft  nu- 
merus  rerum  ad  vnguem ,  vbi  in  eifdera 
rebus  &  numeris  ftacuantur,  velut  xfxitm. 
tio  quadrati .  acqualis  lo.  rtb-us  p-  144.61! 
18.  &  ieftitnatio  144.  srquaiisquadrato  & 
10.  rebus  eft  8.  &  difFerenria  iS.  &  8. 
eft  10. 
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Si  vab  tes  xquales  fint  quadratis  Sc  nu- 
incto,  du3o  ,  vt  pnus,  dnniJio  numcri  re- 
luin  in  le,6c  ab  codcuadro  numcro  ^qua- 
tionis ,  radiccm  relijui  miaue  cx  dimidio 
numeri  terurn ,  aut  addc ,  &  tam  aggrcga- 
tum  quam  relidunm  eft  rcixftimatio.Exem- 
plum,  1.  quaJratum  p.  itf.xquatur  to.re- 
bus,  du&o  5.  in  fc  fic  1 J.  vt  prius  dcinde 
minuc  16.  cx  zj.  relinquitur  9.  cuius  y.. 
quxell  j.  addita  vcl  detracta  a  j.  dimidio 
mimeri  rcrum,  oftendit  rci  xftimationes ,  8. 
addtu,  &  1.  dctra&a  ,  li  igitur  ro-  resfu- 
manturqux  linr.  2.  crunt  20  &  tantum  c- 
ut  quadratum  i.  cum  \6.  itcm  fi  lumantur 
1  >  res  qux  fiot  S.  cruiu  8c.  &c  tantum  eft 
quadratum  S.aJJito  ei  ifi.Rurlus  li  dicam, 
1 1,  ic*.  xquantnr  1 .  quadrato  p.o'.  ducto  y. 
dimidio  numcri  rerum  in  fe,fit  15.  detracro 
autem  6-  reiinquitur  1  p.cuius  addita  vel 
detra&a  cx  $.oftenditreixftimationes,ma- 
iotem  quiJcm  5.  p.  iy.  10.  minorem  vcro 

t  m  w>  ia 

B*mh\*.  Quod  C\  detractio  ipfa  numeri,a  quadra- 
to  dnuidi)  numeri  rcrum  Hcriuequit,  qux- 
ftto  ipu  cft  falta,  uec  cllc  potcft  quod  pro- 
pomtur  ,  fcmpcr  autcm  pto  rcgula  gcncrali 
tn  hoc  tta&atu  toto  cft  oblcruandum,  quod 
cum  eaqux  prxapiuntut  heri  non  poflunt, 
MC  illud  quod  pioponcbatur  fuit ,  ncc  ellc 
p-ituit.  Nunc  autcm  fubiungcmus  aliquas 
quxtttonrs ,  doii  cx  Mahumete,  reliquas 
nottrai  ca  ommbus  his  ,  qux  ncc  multiplici 
pofitione,  ncc  propria  viuntur  rcguJa ,  difli- 
alJinus. 

Qjf  <i  S  T  1  o  I. 

Eft  numerus,  i  cuius  quadrato  fi  abiece- 
ris-j-  Sc  -  iphus  quadrati,  atque  infuper  4. 
rcli Juum  autcm  m  fe  duxeris ,  fiet  produ- 
4ium  xquale  quaJrato  illius  numeri  ,  &  e- 
tiam  ix.  Poncs  naque  quadratum  nUmeri 
incogniti  qucm  qua'ris,  elfc  1 .  rem  ,  abiice 
-f  6c  —  eius  infuper  4.  fict  ~  rci  m.  4.  duc 
m  fe  fit  ~  quaJr  atip.  16.  ra.  j  —  rebus ,  &c 
hoccftxquale  vni  rd,  Sc  1  i.abiicc  firrfilia* 
fc<  1.  re<  jquaiu>  ^quadrati  p.  4. 111.  j-f 
rcbus.rcddequod  eft  minus.aiccri  parci,pro 
vmucrfali  rcgula,  eruntrts  4Txquales  77 
quadrati  p.  4-  quare  pei  4.  regulam  tcrtij 
capituli.Jiuiiinumcrum  rerum&:4.  per-^; 
numerum  quadrati,  &  fient  rcs  24  rf  xqua- 
les  r  j    6.  quadtato,  quare  per  tertiam  re<- 
gttUm.&ces  12^  in  ic,  fiet  155^7.  mj- 
nue  1  i  r  hcni  1  3 177;  >  uuius      eft  1 1  » 
quam  addcaJia,7  dimiJiumnumeriteruni, 
bct  xftmuiio  rei  quxfita  14.  fcilicet  qua- 
draticuius  raJix,  cft  numcrus  i!le  qui  qux- 
ntur.  Ex  hoc  Jocemut  pcr  principalia  capi- 
tulaviure  Jcuuatiua,  nam  in  pofttione  rei 
pro  pnmo  numero ,  fuiHct  quaJtatum  eius 
opcratiums  faiidarucntum  ,  &  pcruenkTcs 
ad  t.  quad.  quadratum      aj  rr  xqualia 
j  4  ( '  qotd  atJ.quarchxc  littibi  proexcm- 
piu»,  mpK  lcquamut  fecundam  illius. 

TtmlK 
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Fuernnt  duo  duces  quorum  vnufquifque^^0^ 
diuifit  militibus  fuis  aureos  48.  Porro  vnus 
ex  his  habuit  milites  duos  plus  altero  ,  & 
illiqui  miliccs  habuit  duos  minus,  contigic 
vt  aureos  quatuor  plus  fingulis  militibus 
daret,  quxritui  quot  vnicuique  milites  fue- 
rinti  Pone  numcrum  militum  minorem  ii 
rern,  maior  cric  1.  pofitio  p.  2.  quia  igitut 
fumma  diftvibuenda  xqualis  fuit  ,  manife- 
lium  eft,  quodquantitaces  erunt  proportio- 
nc  fimiles,  eft  autem  4.  duodecimapars  48. 
rnuiciplica  igitur  ~  in  1.  poficionem  p.  1, 
fic  77  pofitionis  p.  -f,  hoc  multiplica  per  nu- 
netum  priorum  hominum,  fit  77  quadrati  p, 
~  politionis,  duc  vero  omnia  ad  1.  quadra- 
tum,  fiec  1 .  quadratum  p.  2.  poficionibus., 
xqualia  14.  accipedimidium  nuraeri  rerum 
6c  eft  t.  duc  infe,fic  i.adde  ad24.Sc  25.  ab 
huius  Ri.  minue  1.  dimidium  numeri  re- 
rum,  fic  4.numerus  homuiurn  minor,  &  6± 
knaior,  &  primis  obtigerunc  aurei  12.  pr<J 
fingulo,aliis  8.  pro  fingulo.Multiplicatio  au- 
ccm  illa ,  quando  reducitur  quadrati  pais  ad 
integrum  rit  pei:  exceifum  hominum,  fcili- 
ccc  ix.  pcr  ?..  Etcaufain  hoc  eft ,  qu6d 
proportio  diftcrentix  fecundae  ad  primam  , 
cll  vc  aggregati  quod  diuidi  dcbec  ad  pro- 
uuclunlcx  nomera  hominum  inuicem,  ve- 
lllt  ptopoctft)  4.S.  ad  24.  productum  ex  4. 
in  C>.  en  vclut  4.  diffcrcntixaureorum  ad  2; 
dirfcrciuiam  hominum  ,  &  per  hanc  docuic 
rnodum  operandi  in  qy^ftionibus  propor- 
tionum,  tk  ptxcipuc  quando  volumus  nu- 
merum  ihtegrurn,  vt  in  hominum  numero, 
in  quibus  perabfurdumefiecincelligere  me- 
dium  hominem ,  nedum  quantitacem  ali- 
quam  alogam  fcu  latus. 


Q_Y  itSTIO  III- 

Muncautem  proponamus  quxftiortes  ho- 
llras ,  quarum  prima  cft  fimilis  prxcedenti. 
Duxlocietates  hominum,quarum  vna  con- 
tinebat  3.  homines  plufquam altera, diuile- 
niat  xquales  aureotum  numeros,  qui  eranc 
03.  plus  numero  hominum  ipforum  vtriuf- 
quc  focietfttis  fimul  iunctoium ,  8c  pro  fin- 
gulis  hominibus  focietatis  minoris  ,  conti- 
gcrunt  aurei  G.plus,  quam  hominibus  fin- 
gulis  raaiotisfocietatis-Pones  numerum  pri- 
mx  focietatis  rem  voiam^  habebic  igitur  fe- 
cunda  focietas  rem  &  ^.p. quare  furama  au- 
reorum,  qux  eft  93-p.  vtraque  focietate,  eft 
6 $ .  p.  duabus  rebus  ,  proportio  autem  ex- 

1 .  pof. 

t.  pof.  3.  p. 


9i- 


a.pof.  f>.?6> 

2.  pof.  p-  48- 
1 .  quad.  p.  -: .  pof. 


1 .  quad.  p.  2.  pof.  a:qu.  48. 
ceftis  aureorum  6.  qui  contingunt  focietati 
minori,ad  exceflum  hominum,fciIicet  ad  3. 
•ft  vc  fummx  aureorum  ,  ad  produftum 
V  x  ex 
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ex  numero  hominum  prima-  focieraH,  ,     „  O" 


ex  numero  hominum  prim*  fociecaus  s  & 
numerum  hominum  fecuudarfocietatismro- 
portmautemff.  ad5.  dupla  eft f  igita* 
po«io2  pofitjonum  p.  rjo.  ad  i.qSadrarum 
p-  h  poftnombus  produclumex  i.  poiitione 
m  i;Jwfitioncmg  h  dupla  ,  igitur  di_ 
rnidunnz  pofitionump.^.^odeli^ 
fino  p.  48.  zquale  eft  ,  i.  quadraco  p.  3. 

pofition^us^abieaaitaquar.pofinoneex 
vtiaque  parte,  ficc  i.  quadracum  p.  2.  pofi- 
Uombus  *quaie48,ducico  dimidium  t  in 
ie.hc  i.namdimidiutna.eft  i.  huic  adde 
4S.  nec  49.  huius  radix  eft  7.aquaminue 
i.  dimidium  numeri  poficionum,  habebis 
«mmacionempofitioms,  &numerum  pri- 
m»W|tiS  6.  ideonumemshominum  fe- 
cuijda r  focietatis,eft  3.p.fciIicet,horum  fi  fiac 
colledio  ,  addaucurque  infuper  93.  |et  nil_ 
merus  aujeonim  108.  primis  igitur  aurei 
iS.iecund.s  iz.percapicaconcigere.  Aliter 
&  f^ilius  expercis  in  operationibus ,  pofi- 
oo  natvtprius.eritque  fumma  aureorum 

i.  habebis  JL"         ,em  lpot^../ 


I.  pof. 
1  pof.  p.jjtf 


acqualem  tf.fi 

*  ,       '    i,  poCp.  j. 

a_pofp^5, 

^  telmquitur 


tur  detraclo 

6.  ac  extahdeciaclione  h.  5  p^!i  felrnr 

^^^^ctf/diuifisi^^?^ 
bus  p.  288.per  tf  exihir  ,  1  Y^*1?1"- 

poi.  p.  1.  8.  per  ff.  ex,t  ,.  pofiti   g  „ 
«'t^.quarevtpri^resvaie^  P  ',U°- 

-T-maggre:t„rtu,z:Ti™r 

cSL     "?.'g"«rrei  a-ftimatio  per  fe 
cundam  regulam  ,tllu,        ,s    F  . 

abi,cedupiumnuiusei*o;;cii---g™ 

gtegatum  n.m  r,  AA  U  ^cui  ag_ 
mbus,  aequatur  i  i.  £.         Pd    .  / oilt,°- 

l'4-  m  ^.44.£.  _ 

aucradiceseiusfc.v.    '  A 
 . —  "XI1'^.  704.  ni.i. 

aggregatum  t2.m.^44 
^tadices  huius     44.  m.  2 


aSgregacum  i0. 


pofles  regrediendo  quantumlieTT 

abvltimofemperincimandotermino  Pro 
lixior  autem  ero  bic  in  exemnl 
lijtc  caDirnh   m  exernplis ,  quoniam 

«cci_  capiriua  mercaturjp  m-,,  •  £ 

ni.n,tumquia,ron^^-o=: 


turjVeIuc&  paruospueros  fulent  mariflti 
ailigemius  minutaqU^ue  docere,  tum  ve- 
ro  quod  eadem  in  reliquis  poftmcdum  fa- 
bricare  poffiimus. 

Inuenias  numerom  ,  a  quo  detrada  £ 
cubica  &  refiduo  addka  fua  quadtata  aS 
ce  >  perhciacur  primus  numerus.  Pones  S 
que  refiduum  Ulud  a  quo  dctwxifti  radicem 
cubicam  eflb  h  quadratum,  addemus  naque 
ei  i-adicsm  quadratam  &fiec  lt  ^damm 
P-  1.  pofinone.&hocjequale  efti.cubo, 
lumexeoquod  addico  ad  r.qnadratum  ^ 
tum3  ht  quancum  erat  prius,  igitur  quodad- 
dicur  aqualeeft  ei  quod  minuitur.munuicur 
autem  Ei.  cubica  totius  quantitatis  ,  igitut 
Pofitio  eft  radi,  cubica  aggregati,  qdarL. 
gregatum  eft  cubus ,  &  hiclquaiis  eft  1 
guaa«top.I.pof.deprim eper  , .pof.ha' 
befajsi.quadratum  x-  lcubus      f.  fi.2. 
quaiex.pol.^j.p^    quad^p1  Pr_L 
«oigitureft^.  If  lpV.^,^1- 
, ,  at  numerus  primusfuir  cubus  pofitionis, 
Jgitur  pnaius  numerus  eft     $.  f  A, 

Qjf  iSTio  VI. 

.  .  Qilidam  ter  iuit  ad  nundinas ,  in  primo  k 
«ame  retdit  duplum  eius  quod  attulerat, 
10  Iecundo  cum  detuliflet  taie  duplum  fe- 
cum,  redutcum  eifdem  pecuniis,  &  radice 
earum  &  duobus  aureis  plus  ,  hoc  cocum 
aucem  ieruauic  f  rediicque  cum  eo  ad  nundi- 
«as  tertio  &  fuperlucratus  eft  tantum, 
quantum  eflet  iilud  quod  prod«ceretar  eX 
pecunns  quas  fecum  attulerac  in  feducfe, 
ac  etiam  quatuor  aureos  plus  f  reuerfus  eft: 

um  attuht  fecum  pecuniarum  f  inprimo 

aureos5io.&hoc 
imt  cquale  pecuniis  fecundi  itineris  &  qua- 
dcato  earum  &  4.      igkur     cunj^  ^ 

attuhtfecumm  certio  itinere,  quadratum 
a^quatur  3o6.  aureis ,  abiedo  communiter 

fecumattuhtx  pofltionem.&habebL, 
1.  quadratump.  r,  poficione  ^ 

B  .  ^quodeftdlCerel7.&toc  aureo«  dev 

in  fecundo  itmere;  quos  feruauerac ,  d^um 
efty,^fef^ao  id—lucra^ 

eit  udicem  eorum  quos  attuierat  &  2.  5  & 
^etuht  17.  Igitur  fi  lua.acus  f  ffe       P  ^ 

tantumfretulifleti5.igitur  pofitis  Wu ni  s 

mus  1.  quadratum  p.  1.  pof.  a:qualia  rf 
^«frcunckreguU,  res  valet  ^  x  1" 
f  3  &  hoc  eft  quodlncracus  eft  in  fecUnl 
^0  Kinere   &  CLlm  Jloc  etiam  lucrat  ls  eft 

m:      HT,  hs  pecuniar  funt  quas  in  ori^ 


Cap.  V.  Oflendit  ajftim.Cap.&c.  233 

Q.v  /tsno  VII, 


Quidam  rcx  proconfuli  duccnti  cjcccci- 
tum  aurcos  mific  118000.  vt  7000.  cqui- 
tum  &  7000.  pcdicum  conduccrn  eacrat 
Aipcndi)  ratio,  vt  pro  lingulis  100.  aureis, 
fcmper  18.  peditcs  plufquam  equites  con- 
duceret,  vcnit  tnbunus  quidam  militum  ad 
proconlulcm  cum  1702.  pcditibus  &  200. 
cquitibus,  quxntur  ilipendij  ratio.  Hxctct- 
tix  quxih-jni  athnis  cll ,  conlidcra  qu6d 
iiSooa  funt  1180.  centcna  ,  quiadictnm 
cii  quod  pro  iingulis  ccncum  aureis  diffe- 
rentu  numcri  pcditum  a  nuiuero  cquitutn 
iit  18.  diuide  igitur  1280.  in  duas  partes, 
q.uuim  vna  dufta  pcr  vnam  quantitatem 
producat  7000.  Sc  limilitct  reliqua  du&a  pcr 
candcm  quantitatcm  p.  1 tf.producat  etiam 
70ea  igicur  poiica  quantiute  equitum  pro 
tccnt  quanticas  pcditum  res  &  18.  p.  diui- 
iis  igitur  7000.  pct  harurn  fingulas,  prouc- 


quadratum  poficionis ,  &  fiet  1 00.  m.  1  o. 
politionibus  m.  -j-  quadrati ,  huius  radicem 
adde ,  &  minue  a  medietate  20.  p.  1 .  poii- 
tione,  &  habebis  parces  quas  vides,  vt  igi- 


io.m.-^  pof.p.j^.v.  ioo.m.  io.pof.rn.  !  qd. 
pof.m.iji.v.i  oo.m.  io.pof.rn. :|  qd 


10.  m 


20.  m.  1.  poi.  aggregatum  quan. 

loo.m.  1  o.  pof.  p.J-  quad.m.  100.  p.io.pof. 

p.-~  quad.  producrum  quan. 
xquiualens  1.  quad. 
producti  radix  1.  pof. 
duplum  radicis  2.  pof. 
aggregatu  ex  quatitatibus  &  producto  20. 
p. 1 .  pof.  cuius  radix  eft  xqualis  pofitioni. 


7000. 


7000. 


t.  pof! 
lpoi.  14000. 


i.pof.p.  18. 
p.  1 26000.' 


1 .  quad.    p.  1 8.  polic. 
po(.  14000.      p.  126000. 
-  n8a 


H*_ 

'.  pof. 

•rqua 

pofition. 

tur  iungas  radices  vniuerfales  harum,fac  vt 
in  tertio  libro  te  docui,  iunge  primo  quan- 
titates  &  habebis  20.  m.  1.  pofit.  deinde 
multiplica  quanticates  ipfas  inuicem  ,  8c 
itinge  cum  aggregato  quantitatum  earum 
duplum,  &  fit  totum  20.  p.  pofirione ,  huius 
radix  xquattir  r.  poficioni  ,  igicur  1.  qua- 
dratum  xquatur  20.  p.  i-  pofitione,  quare 
pet  primam  regulam  ducemus  -7-  dimidium 
numeri  rerum  in  (c  ,  ec  fit-^-,  adde  ad  20» 
fic  io^  ,  accipe  radicem  qua;  eft  4^-,  &  ei 
adde  4"  dimidium  numcri  rerum  fit  5.  rei 
.diimatio,  quancicas  fcilicec  media,  quare 
Factemos  eac  refiduo  ad  20.  duas  parces  in- 
tcr  quas  cadat  5.  &  emnt  alia  pofitiene  in- 
ftaurata,  vel  per  regulas  fexti  libri ,  7-i  p. 
R:.  J1t&  7T  m*  3lT '  haxum  radices 
umuliuuctx  funt  5, 


nicnt  aggregata  1180.  nam  fi  ex  partibus 
1 180.  dactis  m  rcm,  &  rcm  p.  1  8.  fiunt 
7000.  6C  --ooo.igicnr  diuifis  7000.  per  rem, 
&  70CO.  per  rern  p  1 8.  cxeuntia  iuncta  fa- 
cicnt  1 1 80.  cV:  talium  igitur  diuillonc  ag- 

qualeii8o.  igitur  diuiio  numeiatore  per 
tiSo.cxit  i.qtudratum  p.  1  S.  pof.  fadta 
igitur  tali  diuilione.  prodit  10^  pofitioni- 
bat  p-  9877,  hocquecft  xquale  1.  quadra- 
rop.  1 8.  politionibus  igitut  1.  quadratum 
p.  7)7  politionibus  xquatur  »;8k>  res 
valct  K.n o£*-  m.  j  ~ ,  fcd  Ri.  1 1  o—  eft 
jo^,  igiiur  dctradtis  3'-,  rclinquctur  rei 
zllimatio  7.  &  tot  cquites  100.  aurcis  con- 
ducet ,  8c  pcditcs^  2  5.  igitur  pro  1700.  pe- 
ditibus  (tipcndium  debuit  elfe  6800.  auxei, 
Cfc  pto  100.  equitibus  aurci  18577"* 

Q_y  jl  s  t  1  o  VIII. 

Fac  de  10.  ttes  quantitates  anagolas  , 
8  quarum  feconda  xqualis  lit  radicibus  primx 
4\*  tcf ti.t  nmul  iunfkis ,  pone  fecundam  efie 
pontionem  ,  rdiquum  erit  10.  m.  1.  pofi- 
tioncquu  lgiturcx  hoc  faccre  oportct  partcs 
duas  ,  ioter  quas  poftno  cadat  proportione 
medui  ericquc  vt  cx  vna  in  aham  riac  qua- 
dratum  pofiti^nis ,  quarc  pcr  16.  fcxti  Ele- 
mcntotum  Ex  quinta  2.  Elcmcntorum  vel 
Rcjj  fcxti  l'bn  .  ducemus  dimidium  10.  m. 
I,  pofitionc  in  fiec  1 00.  m.  10.  pofi- 

t.jnibiii  t>.  -7  quaJra:i  ,  a  quo  auferemus 


Q_v  is  ti  o  IX. 

10.  duas  partes,quarum  maior,de- 
uabus  fuis  radicibus,xquaiis  fic  mi- 


Fac  de 
tractis  d 

nori  additis  duabnsfuis  radicibusconftatigi 
tur  quod  differentia  maioris  &  minoris  ,  eft 
dux  radices  maioiis,  fte.  dux  minoris,  pona- 
tur  igicur  diffcrf  ntia  hxc  radix  4.  pofitio- 
nurrti     ponacur  pars  vna  5.  p.  iji.  1.  pofi- 
tionis,&  alia  5.  m.j^.i .  pofitionis,  Scfuma- 
tur  aggregatum  radicum  harum  parcium,& 
elt  ex  libro  quatto  ,  ^i.  tota  ( quam  vniuer- 
faliftimam  appellare  folent )  10.  p.  v. 
ioo.m.4,pofitionibus,&  hocxquatur  dupli- 
catam  rl  4.  pofitionum,quaredimidium  di- 
midio  lcilicct,  t^.  1.  pofitionis,  huic  vl- 
timi  /quare  quadratum  quadrato  ,  fcilicet 
1.  pofitio xquabkur  ro.p.fe.v.  100.  m.  4. 
politionibus  igitun.  pof.  m.  10.  xquatur  j^. 
v.  1 00.  m.  4.  pofitionibus ,  quare  quadrata 
quadratis,  qux  fdnt ,  1 .  quadratum  p.  1 00. 
m.  20.  pofitionibus  ,  &  100.  m.  4.  pof.  igi- 
tur  1.  quadratum  eft  xquale  16.  poficioni- 
bus,  igicur  pofitio  aequalis  \G.  &  nos  vohii- 
mus  differenciam  partium  efle      4.  pofi- 
tionum ,  igitur  dinerenda  partium  fuic  -^. 
04.  qux  eft  8.  &  fic  effiigifti  quadratum 
quadrati,  ponendo  pofitionum. 

Q_v  al  s  t  1  o  X. 

Fuerunt  homines  in  tribus  focietatibus  i 
numeri  iliorum  analogi  ductoque  nume-*° 
N  lccundx  focietatis ,  iri  numerum  tertix , 

V  3  confui'- 


234  Artis  MagnJE,  feudeReg.  Alg. 


confurgic  aggregaturo  omnium  ,  cum  cubo 
numeri  pcima*.  Debes  m  hoc  confiderare, 
quod  perabfurdum  ert  ,  uc  cales  numeri  fint 
alogi,  auc  fra&i  ,  nam  non  conuenit  pone- 
re  hominis  partem  ,  vide jgitur  in  qua  pro- 
portione  quadratura  dimidij  produdfci  ex  fe- 
cunda  in  tcrtiam  fuperat  a^gregacum  om- 
nium  in  nurnero  aliquoquadrato,  &  inue- 
niesquod  indupla,  capiendo  i.i.  ^iprodu- 
«ftutn  ex  dimidio  8.  qui  ficex  i.  in  4.  &  cft 
4.  infe  ,  excedit  7.  aggregatum  in  9.  nume- 
ro  quadrato  ,  &  hoc  venaberis  ex  alia  pofi- 
tionefimplici.  Ponesigitur  Cotidem  res  pro 
his  numeris  ,  fcilicec  r.  pofitio  2.  pofi, 
tiones  4.  pofitiones  ,  harum  aggregatum 
eft7.  pofitiones  ,  adde  his  cubum  1,  p0f- 
fitioufs,  &  fiet  1.  cubus  p.  7.  pofitioni- 
bus,  &  hoc  ajquatur  8.  quadracis  ,  produ- 
8o  fecundaein  cerciam  ,  deprime  partesper 
pofitiones,  fit  1.  quadratum  p.  7.  «quaie 
8.  pofitionibus,  quare  per  tertiam  regu- 
lam,  duc.  4.  dimidium  numeri  poficionum 

1.  pof  cubus  p.  1.  cub. 
1.  pof.  aggreg.  7.  pof. 
4- pof»  produc.  s-inz.S.  quid 

in  fe  fit  16".  abijce  7.  numerum  ,  relinqui- 
tur  9.  hmus  addita  vel  detrach  a  4.  dimi- 
dionumen  rerum  ,  ollendit  7.  &  1.  arftiba 
tionesrei,fed  quia  i.noneft  numerusfocie- 
tatis ,  ideo  dicemus  quod  res  fuit  7.  &  hic 
eftnumerusfociecacis,  fecunda  igitur  habe- 
bit  homvues  quatuor  decim ,  tertia  1 8.  Cont 
irat  autem  qu6d  cubus  7.  cum  aggreeato 
numerorum  eft  55>l.  &  tamum 
exi4.  iecundonumeroinaS.  tertiuro. 


res  z.  p.  yi, 

quadratnm  7,  p.^i.  48. 
cu.  26.  p.  ^i.67,  5, 

cubus  vero  conftituitur  in  parcealoga ,  ex 
triploquadrati  numeri,  cum  quadrato  radi- 
cis  in  radicem.  Igittir  proportio  paitis  alo- 
gxin  cubo,  ad  partemalogam  inquadrato, 
eft  velut  tripli  quadrati  partis ,  qua*  eft  nu- 
merus  ,  cumquadrato  partis  quaeeftradix  , 
ad  duplum  numeri ,  at  propWio  tripli  qua- 
dtatinumeii,  ad  duplum  numeri,  eft  ipfe 
numerus  cum  diroidio.  Ptoportio  etiattt 
quadrati  radicis  ,  ad  duplum  numeri  ,  eft 
quaeprouenit  diuifo  tali  quadrato  per  idem 
duplum  ,  igitur  ipfa  proportio  ,  eft  numerus 
iple  cum  diraidiofui,  &  tali  prouentu^uaie 
allumptis  totidem  quadracis ,  erunt  paftes 
alogaeaequales,  quaretot  quadxata  squa» 
buntur  cubo  &  numero.  Veluc  in  hoccafu, 
diuido-j.  quadratum  radicis,per.4.  exit-f  cui 
addo  j.  qui  eft  a:qualis  numero  &  dimidio, 
fit  }f-  dicoigitur  quod  in  hac  aeftimatione 
3^-  quadrati  aecjuabuntur  cubo  &  alicui 
numero,&  eft  numerus  ipfe 

Demum  volens  diiigentius  rem  pcrfcru- 
tari ,  pofui  10.  quadrata  aequalia  cubo,  & 
ahcuinumero,  &  pofui  partem  primambi- 
nomij  (  fic  enim  vfus  gratia  appeUabo  con- 
iundcum)  efte,  gratia  exempli  ,  3.  &  con- 
ftituipartem  fecundam  1.  poficonem,  & 

3-p- i-ppf. 

5>.  p.  r.  quadratum  p.  6.  pof. 
27.  pof.  p.  1.  cu. 


1.  cu.  arqualis  33.  pof. 


C  A  P  V  T  VI. 

Ve  modis  imemeudi  eapitula  noua. 

1  Vu  vetb  diligenter  confideraflcm  in 

his  vifum  eft  mihi  ,  vt  etiam  vltra 
tranlgredi  hceret,  itaque  exemplo  deriua- 
tiuorum,  quxiaminuentafiierant  ,  cua- 
drati  &  quadrati  «qualium  nume- 
ro,  tum  etiamcubus  quadrati  &cubi  squa- 
hum  numero  ae  reliquorum  quatuor/ca- 
Ftulum  conftitueremquad.quad.  quadrati, 
&quad.quadrati&  numeri,muicem  a:qua- 
tium  ,  indequec-eftimatio  rei  cft  iftj. 

mationis  principalium  eis  correfponden- 
tmm  ,  velut  a  1.  quadratum  p.  Xi  poficione 
eft  a^quale  ix,  &  a.ftimatio  rei  eft^fi  r 
quad.quad.  quadratum  p.r  quad.  quadtato 
^quanturiz.sftimatioreierit^.  ^  ,  jn 

deque  ad  excogitanda  reliqua  deriuatiua  ani- 
mum  appulfmus. 

2      Mox  ver6  ad  aIia  me  tranftuli ,  vifumque 
opportonum,  vtsquationum  naturamfpe- 
aarem>Cumque  &  primi  coniundK  (ficenim 
bmommm)  &  apotoma:  prims  (  fic  enim 
«afion  yocamus)  originem  intuerer,vifum 
eft,  utm  his  dua;  elfent<Iiuerforum  generum 
«juantitates.numerus,  &  aloga  '  rSj  feu 
radix.  porr6  cum  ad  quadratum  deducicur, 
numerus  quidem  fit  ex  quadratis  partium  in 
ic,  radix  ex  duclu  nnius  partis  inalterambis 


ha:c  eft  radix ,  quadratum  igitur ,  eft  9.  p.  r. 
quadrato  ,  &  hoc  totum  eft  numerus  & 
pofitiones,  &  hoceft  radix,  at  in  cubo  uc 
didum  eft  fit  pars  aloga  ex  triplo  quadrati 
.3-  &  eft  17.  &  quadraco  1.  poficonis  quod 
eft  1  quadratum,  in  partem  qux  eft  aloga 
id  eft  in  pofitionem,  igicur  27.  poficiones 
p.  1.  cubo  ,^quantur  10.  quadratis,inpar- 
te  aloga  id  eft  decuplo  C.  poficionum  quod 
eft  60.  pofitiones  ,  igitur  dicemus ,  quod 
cubus  arquatur  33.  pofitionibus  ,  igitur 
deprimendo  per  pofitiones  ,  quadracum 
aquaturj  5.  fgicur  reseft      33 . 


Pv  B 


e  y  l  a. 


Ex  histandem  harc  formatur  reauUbre- 
mffima.  Addeprimo  numero  dimiduun  fui, 
&  tocum  abi)ce  ex  numero  quadratorum 
refiduum  duces  i„  duplum  prior/s  numen,  & 
Piodudh        Cft  fecunda  £ 

ExempIum,eftcubusqu1Cum„umero,qua- 

eftf,^"  Ttlh3SC  pn'ma  bi"omijparS 
eft5_addedim]dmm5.ad5.  fit7fabijcLx 

numeri,  fit  4c  minc  t.    ir    J  f"u«» 
A-    ■  V'    U1U5      eft  tecunda  Pars 
conumai  ,  iguur  lx.  quadrata  &  c.  /M 

4;.  ^quaiia  funt  cubo  &  4o.  Eadem  rarione 

mueni,  quod  numerus  aquation»  ,  fa/icet 

40.  produfti  cx  QifFerentiaprimiuumen,  & 

numen  quadr^orum,  in  quadratum  primi 

'  nume- 


L 
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nomcri ,  &  produ&i  tripli  piimi  nflmeri,  & 
numcriquadracorum  in  quadratum  radicis;, 
cftdirFcicncia. 

Poll  ha-c  deuolui  confilium  ad  cxploran- 
dumquahtacem  capitulorum  cub.  quadra- 
ti ,  rcrum  &  numeri ,  vidiquc  quod  fi  di- 
xcto,cubus  &  ^.quadrata,  arqualia  lunt 
i^.rcbus.S:  10.  numcro,  cVponacur  quan- 
ticas  qnxdam  intelle&a  ,atlcimatio  rei,  cu- 
ius  priuu  pars  lic  numerus ,  fecunda  ver6 
quancicas ,  alia  pars  itrationalis.  £c  lit  gra- 
riaexcmpli ,  hic  i.p.  5.  conllac  auccm 
quod  cohiuogendo  parces  irracionales  cubi 
&  quadrati  ,  quod  iilsc  bunt  ex  duplonume- 
li  quadratorum ,  iu  primam  numcri  parccm, 
5.  p.  4*- 

™%  3 
*5  4f 
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Jres  1.  p.  Ri.  5- 
quadratum  6.  p.  fy.  ao» 
I  cub.  16.  p.  R£.  320. 
feu  cx  numeroquadratorum ,  induplum  nu- 
mcri,  itcmquc  cx  rriplo  quadrati  numeri , 
&  qiudracoirutionahsparcis,  hoceftaurem. 
arquale ,  in  capirulo  cubus  quadiati ,  &  nu- 
mcri  ,  ctiam  numerorum  rerum  conuenit  , 
igiturut  in  utroquepatsrationalis  talisfic.ut 
li ittngmtOl  ,  d  iplumijumeri  quadracorum, 
fic  ctiarn  triplum  fui  quadrati ,  cum  quadra-- 
toaltctius  partis,  con'hcuat  numcrum  re- 
ium.  Ec/ipars  uthn&tis  vc/  numerus  efTbt 
minus,  oporterec  vc  cllec  difrcrencia  dupli 
numcn  quadrati  ,  &  ttipli  quadrati partis, 
qu-rclt  i^.  ctim  quadrato  parcis  que,  eft  nu- 
matis ,  jpfenumcrus  rcrum.  Exernplum ,  fi 
1.  cubus  p\  6.  qundratis  p.  numero  ,  aequen- 
rur  jo.rebus,  &pars  vnaapotoma;,  fic  m. 
i.tuncduccmus  6.  numerum  quadratorum 
m  4.  duplum  a.  &  fict  14.  huic  addemus 
30.  numetum  rerum,  &  fiet  54.  &  hoc  de- 
b:tarquari  criplo  quadrati ,  quod  cft  11.  & 
quadratoaltcnus  partis, igitur  abicta  nex 
54  rclinquitur  41.  Sc  pa«  P"nia 

apocoma;,quareres  valec     41.  m. 

Ett  Sc  modus  alius,  qui  fimilitudinis  dici- 
tur,atquc  hic  quadmplex  A  nacura  arqua- 
tionis  ,  velur  cum  capitulum  cubi  a:qua- 
lisrcbus  Sc  numcro  ,  excrahitur  ex  capitulo 
cubi  <Sc  terum  xqualium  numero.  Ab  aug- 
mcntis  aequationum  ,  ficque  capicula  non 
vniuerfalii  inuenimus  quad.quad.quadrati, 
rerum  i  ac  r.umeri.  A  conuerfione  xquatio- 
numinnaturam  ei  SEqaiualcntcm,  ut  cxpo- 
nemusinfra.  A  modo  procedendiad  a;qua- 
lioncs  p.-r  cuborum  vcl  quadracorum  genc- 
rationcm  ,  auc  pcr  proportionem  ut  dupli  vel 
dtraldij  ,  auc  pcr  addicionem  vel  diminutio- 
nem ,  tres  cnim  futiC  modi  in  vniuerfum. 

Efc  eciam  cranfmutationis  via ,  qui  ante 
demonftracioncm  vniuerfalia  capicula  mul- 
tainueni  ,  atqueincer  rcliqua  =  cubi  a:qua- 
iis  quadracis  &  numcro  ,  &  cubi  cum  qua- 
dracis  .xqualisnumero,  veluc  cum  conamuc 
hancfolucccquxftioncm,  duos  inucniasnu- 
mctos ,  quorum  a^gieg^cum  iqualc  lit  al- 


wHus  quadrato,  &c  exunoin  alcerum  ducloi 
iucatut  8-  una  enim  via  peruenies  ad  n 
cubumarqualem  i.quadraco  p.  S.alia  ad  1. 
cubum  p.  8.  rebusa?qualem  64.  hae  igitur 
inuenca  arflimationej  iidiuiferis  8-  pcr  eam, 
prodibic  reliquaxquatio  ,  ex  qua  in  eapiculi 
illius  cogicacionem  perueni.  QKia:fciones  igi- 
tut  alio  ingenio  cognitas  adignocas  trarisfflc 
pofitionca  t  heccapiculoruminuencio  fincin 
eft  habicura ,  non  camenexcra  ha;c  ,  ex  vna 
quarltione  ,  gcncraliapoceris  allequi. 

Cum  autem  incellexillem  capiculum, 
quodNicolaus  Tartalea  mihi  tradiderat,  ab 
co  fuilfc  demonltratione  inuentum  Geomc- 
trica  ,  cogitaui  eam  viam  clfe  regiam,  ad 
omni.i  capicula  venanda.  Itaque  ad  eamtria 
iuppofica  maximc-  ucilia  prsrniccereinfticuj^ 
quorum  dilucidideclaratione,  reliqua  ,qu<e 
&  ipfa  demonftrabuncur  ,  faCile  eric  incelli- 
gcie  ,  aft  aucem  horumhoc  pnmum. 

Si  quanticas  induas  partesdiuidacur ,  cu- 
bustocius  atqualis  eft  ,  cubisambarum  par- 
tium,  criploque  produtlorum ,  uuiufcuiuf- 
quc  carum  ,  viciffim  in  akerius  quadratum. 
Quamuis  hoc  &re!iquaduo  qua:  fequuntuc 
ahbi  a  nobis  in  7.  Elem.  Geom.  oftenfa 
fint  j  netamen  huic  operi  quicquam  deef- 
fcc  ,  placuic  hic  denuo  demonftrare.  Sic 


a  g  .  b  <= 


igitur  A.  C.  diuifa  in  punclo  B.  &  fit  cubus 
tocius  A.E.  fint  eciam  in  bafi  cius  fuperfi- 
ciesdiftin&s  D-  A.  D.  C.  D.  F.  D.  E.  mani- 
fcftum  eft  aiitem  ex  4.  2.  Elementorum  » 

C.  D.  elfe  quadtatnm  B.  D.  &  D.  F.  qua- 
dratum  A.  B.  Sc  duo  re&angula  A-  D.  & 

D.  E.  ricri  ex  A.  B.  in  B<  C.  fingula ,  cubus 
autcm  tocus  conftacex  A.  C  Iinea,  in  qua- 
dracum  A.  E.  quare  ex  A.  C.  in  fuperficies 
D.  A.  D.  C  D.  E.  D.F.  componentes  A-  E. 
quare  cum  A.C.conftetex  A.B.&  6.C,  con- 
ftabit  cubus  A.  E\  ex  o6to  corpor ibus,quo^ 
rum  quatuor  conftanc  ex  A.  B.  lineain  fu- 
perficies  D.A.  D.C.  D.E.D.F.  reliqua  qua- 
tuor  ,  ex  B.  C  linea ,  ih  eafdem  quatuor 
fuperficies.  Ac  ex  A.  B.  in  F.  D.  fit  cubus 
A-  B.  &  ex  B.  C.  in  C.  D.  cubus  B.  C. 
conftat  igicur  cubus  A.  E.  ex  cubis  A.  B~ 
3c  B.  C.  6i  ex  eo  quod  fic  ex  A.  B.  in  D.  A. 
D.CD.  E.  Sc  eo  quod  fic  ex  C  B.  in  D-A~ 
D.  F.  8c  D.  E.ac  quodfit  ex  A.  B.  in  C.  D* 
sequale  eft  ei  quod  fic  ex  B.  C  in  D.  A-  & 
quod  ficexB.  C.  in  D.  F.  xqualeeiquodfic 
ex  A.  B.inA.  D.eo  quod  alcitudines&  ba- 
fes  eardemfunc,  parallelipeda  etiam  ex  A.  B. 
in  A.  D.  vel  D.  E.  xqualia  funt  inuicem  4 
fimiliter  ex  B.C  iri  A.  D.  velD.  E.inuicem 
jcqualia  ,  co  quod  D-  A.  &  D.  E.  funt 
sequales  fuperficics ,  per  4  5-  P"mi  Elemen- 

T    4  totum> 
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torum,  igitur  cubus  a  c  conftat  ex  cubis  a  b 
&c  b  c,  &c  triplo  a  b  in  quadrarnm  b  c ,  & 
triplo  b  c  inquadratum  a  b,  cjuod  erat  pro- 
bandum. 

7     Ex  hoc  patet  fecundum,  fcilicet ,  quod 
cubus  a  b,  cum  triplo  a  b  in  quadratum 
b  c  >  fuperat  cubum  b  c,  cum  tripio  bcin 
quadratum  ab,  in  cubo  differentix  a  b  &C 
b  c ,  fit  igitur  a  g  zqtfalis  bc,  &  erit  difFe- 
rentia  a  b  &  b  c,  linea  g  b ,  conftat  autem 
ex  prarcedente  cubum  a  b,  jequalem  ellb 
cubis  a  g  &  g  b  ,  &  triplo  a  g  in  quadra- 
tum  g  b  ,  &c  triplo  g  b  in  quadratum  a  g, 
quare  cubus  a  b  cum  triplo  a  b  in  quadra- 
tum  b  c,  cequalis  eft  cubis  ag  Sc  g'b,  &c  tri- 
plo  a  b  in  quadratum  g  b,  Sc  triplo  g  b  in 
quadratum  a  g,  &  triplo  a  b,  in  qUadratum 
g  b,  &c  triplo  g  b,  in  quadratum  a  g ,  Sc  tri- 
plo  a  b,  in  quadratum  b  c.  verum  cubus 
a  g  >  cequalis  eft  cubo  b  c,  *c  triplum  b  g 
in  quadratum  a  g,  cequale  eft  triplo  b  g,  in 
quadratum  b  c ,  &c  triplum  a  g  in  quadra- 
cum  g  b  ,  asquale  eft  triplo  b  c  in  quadra- 
tum  h  g,  eo  qu6d  b  c  azquahs  eft  a  g,  cubus 
igitur  a  b,&  triplum  a  b,  in  quadratum  b  c, 
aquaiiafunc  cubo  b  c  &  b  g,&  triplo  b  g,in 
quadratu  b  c,  &  triplo  b  c,  in  quadratu  b  g, 
Sc  triplo  a  b,  m  quadratum  b  cat  ex  bg,  in 
quadratu  b  c,  fit  quantum  ex  b  c  in  redtan- 
gulu  ex  b  g,in  b  c  ter,igitur  ex  Lr  g  in  qua- 
dratum  b  c,  ccquale  ei  quod  fit  ex  b  c,in  re- 
Ctangulum.ex  bc,inb  g  ter,eadem  ratione, 
quod  ex  a.  h  in  o  c  quadratum  ter  cequaie 
ei  quod  ex  b  c  in  reclangulum  ex  a  b  in 
b  c  ter ,  cubas  igfour  a  b,  &  tripjum  a  b  in 
quadratunrb  c,  cequalis  eft  cubii  b  g  &  b  c, 
&c  triplo  b  c  in  reccangulum  b  c  in  a  b  , 
&c  triplo  b  c,  in  reotangulum  ex  b  c  in  b  g, 
&c  triplo  b  c  rn  quadratum  b  g,.»t  ex  quar- 
ta  fecundi  Elementorum  ,  reciangulum  ex 
b  c  in  ba,&cxbc  in  b  g,  cum  quadrato 
b  garquantur  quadrato  a  b,igitur  cubus  b  g 
cum  cubo  b  c,&c  rriplo  a  b  in  quadratum  b 
c,quare  cubus  a  b,cum  triploa  b  in  quadra- 
tub  c,exceduntcubum  bc,cum  triplob  cin 
quadratum  a  b  ,  in  cubo  differentia:  b  g. 
Ccrm.  prl-     Ex  hoc  patet,  qu6d  fi  b  c  ponaiur  m. 
mum.  cuj,us  a  b  conftabit  ex  cubo  a  c ,  Sc 

triplo  a  c  in  quadratum  b  c  ,  addito  per  m. 
cubo  b  c,  Sc  triplo  b  c  in  quadratum  a  c, 
iiam  fi  b  c  fuiilet  p,  differentia  cubi  a  c 
cum  ttiplo  a  c  in  quadratum  b  c ,  a  cubo 
b  c,  Sc  triplo  b  c  in  quadratum  a  c ,  fuiftec 
cubusa  b,  ex  demonftratis.  Sed  pofita  b  c 
rn.  tantum  ert  quod  aggregatur ,  quanta  eft 
difterectia  pofira  b  c  p.  igitur  cubus  a  b  , 
eft  aggrega'tum  cubi  a  c  3c  tnpli  a  c ,  in 
quadtatum  b  c,'&  tripli  b  cin  quadratum 
a  c  m.  5c  cubi  bcra.  Et  eodem  modo ,  fi 
a  b  poncretur  m.  cnbus  b  c  conftaret  ex 
cubo  a  c ,  &c  triplo  a  c  in  quadratum  a  b, 
&  triplo  a  b,  in  quadratum  a  c  per  m.  & 
cubo  a  b  per  m. 
Corm.  i.  ,  Eodem  modo  ,  fi  a  b  ponatur  m.  cubus 
eius  componetur  ex  cubo  b  c,  &  triplo  b  c 
in  quadratum  a  c  ,  &  cubo  a  c  per  m.  Hc 
triplo  a  cin  quadratum  b  c  per  m.  nam  vt 
didlura  eft,  cubus  a  b,  elt  differentia  talium 
partium  per  p.  ex  primo  corollario  ,  igitur 
detrafta  maioce  ex  minore  ,  fiet  tantundem 


m.  fed  cubus  a  b  m.  eft  a^qualis  cubo  a  b  p. 
in  numeto,  vt  enim  17.  p.  eft  cubus  3.  p. 
ita  27.  m.  eft  cubus  3.111.  igiturcubus  a  b 
m.  eft  cequalis  cubo  b  c,  &c  triplo  b  c  ,  in 
quadratum  a  c,  &  cubo  a  c  ra.  6i  triplo  a  c 
in  quadratum  b  c  n\. 

Ex  primo  aucem  fuppofito  ,  oftenditur^ 
etiam  hoc  tertium,  quod  eft,  proportionem 
aggregati  ex  cubis  a  b  '&  b  c,  ad  triplum 
producloruma  b  in  quadiatnm  bc  ,  &  bc 
in  quadratum  a  b  efie,  vt  aggregati  primJB 
&c  tertiai  detradta  iecunda  trium  quantita- 
tum  anologarum  in  proportione  a  b  ad  b  c 
ad  tripluin  iecundss  earum.  Conftat  envm 
ex  32.  11.  Elementorum  ,  quod  proportio 
cubi  a  b  ad  corpus  ex  a  c  itt  quadratum 
a  b,  eft  vc  quadrati  a  b  ad  a  d  luperficiem, 
quare  ex  prima  fexti  Elementorum ,  vt  a  b 
ad  b  c,  eadenv  ratione  paralielepipedi  ex 
b  c  in  quadratum  a  b  ad  paralleiepipeduni 
ex  a  b  in  quadracum  b  c,  proportio,  vt  a  b 
ad  b  c,  atque  rurfus  parellelepipedi,  ex  ab 
in  quadratum  b  c  adcubum  b  c  ,  vt  ab  ad  • 
b  c.  Quatuor  igicur  corpora,  fcilicet  cubus 
a  b  ,  parallelepipedum  ex  b  c  in  quadra- 
tum  a  b,  paralielepipedum  ex  a  b  in  qua- 
dratum  b  c,  Sc  cubus  b  c,  funt  in  contmua 
propordone  linearum  a  b  &cb  c.  Statuamus 
ita  hsec  corpora  breuitatis  caufa  in  quatuot 
literis  h,  k,  1,  m,  ita  vt  1 
h ,  fit  cubus  a  b ,  &c  k,    1  h,  k,  1,  m, 
parallelepipedum  ex  b  ' 
c,  in  quadratum  a  b  ,  8c  1 ,  parallelepipe- 
dum  ex  a  b ,  in  quadratum  b  c,  &f  m  k 
cubus  b  c,  igitur  cum  ratio.  m,  ad  1 ,  fit  ea 
qux  l,ad  k,vc  probacum  eft,  item  k  ad  i,vt 
h  ad  k.eric  per  24.  j.Elementoru,  k  mad/j 
vt  hl,  ad  k,  quare  exduodecima  eiufdem  , 
h  k  1  m,  ad  k  1,  vt  h  1  ad  k,  quare  exdeci- 
manona  eiufdem,  h  m  ad  k  I ,  vt  h  1  de- 
tratTio  k  ,  ad  k  ,  quare  per  11.  eiufdera  , 
h  m  ad  triplum  k  1 ,  vt  h  1  dempto  k  ad 
triplum  k,  at  cum  h  k  1 ,  fint  m  proportio- 
ne  a  b  ad  b  c,  vt  probatum  eft  ,  eric  pcr 
1  1.  eiufdem  quinti  Eiementorum,cubo.vura 
sl  b  &c  b  c  ,  fimul  iundlorum ,  ad  triplura 
a  b  rn  quadratum  b  c  ,  &c  b  c  in  quadra- 
tum  a  b,  velut  primae  &c  tertia;  trium  linea- 
rum  proportionalium  in  proportione  a  b  & 
b  c  ,  detracta  media  ipfarum  ,  ad  triplura 
ipfius  media:.  W 

Ex  hoc  pacet,  quod  proportio  tripli  b  c 
in  quadratam^a  b  ,  ad  triplum  a  b  in  qua- 
dratum  b  c,  eft  vt  a  b  c,  ex  dtiodecima 
quinti  Elementorum.  m 

Et  quod  proportio  cuborum  a  b  &c  b  c, 
.  cum  duplo  b  c  in  quadratum  a  b,  &c  a  b  in 
quadratum  b  c,  ad  refiduum  totius  cnbf 
a  c,  eft  vt  trium  iuperficierum  d  c,  d  a ,  d  e, 
ad  d  e  fuperficiem ,  feu  vt  trium  quatitita- 
tum  proportionalium  in  proporcione  a  b  ad 
b  c,  ad  mediam  ipfarum  ,ac  multa  alia  quac 
breuitatis  causa.  omitto. 


Capvt  vil 

T>e  cafitulorum  tranfmutatione. 

V  m  fuerit  numerus  &c  dc-nominatio , 
media  ,  extremae  a?qualis,  conuertetur 

capi- 
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capitulum  in  dtiasdcnominationes  cafdem, 
&  fub  eadem  magnicudine  numcro  xqua- 
lcs,  vclut  li  dicam  ,  quadratum  xquatur  6. 
i  ttUoiboi  jk  i  C.  dicemus  igitur  ctiam ,  qua- 
dratum  &  6.  radices ,  xquantur  16.  manec- 
quc  conucrla  ratio ,  indc  habita  prima  a> 
quauone  1  dctrchcmus  numcrum  radicusn, 
*kcll6.&  Inbcbimtis  fecundam,vcl  lccun- 
da  habica ,  addcmus  6.  numerum  radicum, 
&  Hct  .cijuat  10  nrima ,  verum  in  cxtcris  dc- 
noininatiotiibus  rcguia  gcncralis  dari  non 
potcft.  4 

a  Vt  iiim  gcncralis  cft  regula,  cum  media 
dcnominatio  ,  numcro  &  excremx  deno- 
nunationi  xquatur  ,  cunc  conucrcecur  in 
altam  mcdiam  dcnominationcm  >  cancun- 
dcm  a  numcro  diftantcm :  quantum  prior 
m  dia  ab  extrcma  dcnominationc  diftabaL 
6ic  pto  exemplo,  fi  cubus  Sc  numcrus  x- 
qualcs  lint  rcbus ,  cubus  cum  eodem  nu« 
meu  ..uis  ctiam  a-quabitur,  fed  non 

fub  rciuin  numao.  Rauo  vero  habendi 
mediam  dcnonuu.uioncm  cft,  deprime  ma- 
l  urmdcriominationcm  ex  mediis,  pcr  mi- 
Aprem  ,  &c  radiccm  numcri  zquationis , 


quia  funt  proximiores  maxima  denomina- 
tionis,  &  fiuntres  80.  contra  diuide  res  80. 
pcr  8.  ad  habendum  numerumcuborum. 

Eadem  ratio  tenet,  vbi  denominatio  me-  % 
dia  cum  numero,  aequatur  extremae,  feuduas 
dcnominationes  extremx ,  numero  xquales 
fuerint,  nam  eadcm  regula  vnam  aequatio- 
nern  in  aliam  tranfmutabimus.Vcproexern- 
plo,  cubus  xquecur  9.  rebus  p.  1  o.  diccmus 
igitur,  cubus  p.  quad.  cubicac  72900* 
xquancur  10.  &fi  cubus  xquatur  6.  qua- 
dratisp.  16.  eric  cubus  Sc  res  fy.  cubus 
3456.  xqualis  19.  Et  fi  cubus  p.  18.  re- 
bus,  xquatur  8.  erit  cubusaequalis  9.  qua- 
dratis  Sc  8,  numero.  Ec  cum  relacum  pri- 
n?um  6.  6.  cubis  xquatur  80.  erit  relatum 
prirnum  xqualequadtatis  p-  80.  diuide  igi- 
cur  cubum  per  quadratum,  exir  res  ,  fume 


r.  p"  p.  G.  cub.  80. 
r.i/"  quadr.  p.  80. 
r.  rel.  80.. — rcs     rel.  80. 


quadr.  91.  rel.  922080. 


iuinptam  U 


uturam  dcnominatio- 


xtrcm»  ,  rcduccs  ad  dcnominationem 
<\  x  exiit ,  tx  cum eo  numcro, 


numctum 


tiplicabis- 
c  proxi- 


■qt.  relati  80.  &  eam  reducito  ad  naturam 
rci ,  remanet  fl-.  relati  80.  quam  ducito  in 
6.  numtrum  CttborUm,fit  iji.rclata<$2  2080. 
numerus  quadratorum  igitur  p.  xquatur 
nuadratis  relata  6122.080.  p.  80.  na- 
mcro,eadem  ratione5fi  im  \>n  p.  30.  rebus 
xquale  fit  32.  numero,  tunc  erit  r.  p.  X- 
q  i.uc  quadr.  quadrato  &  32.  numero,  di- 
tudc  quadr.  quadratum  per  rcm  ,  exit  cu- 
bus,  reducito  2.  relatam  32.  ad  cubum , 
fic  8.  diuide  24.  numerum  rerum  per  8. 
t-xit  3.  numerus  quadr.  quadracorum  ,  qui 
cum  32.  xquanrtn  rclato  primo. 

Sed  pio  habenda  xftimatione  in  hngulis,  4 
diuidcs  quadratum  radicis  iiumeri  xquacio- 
nis,  fumpra  lpfa radice :  fecundum  naturam. 
niaximx  denominacionis ,  per  xftimacio- 
nem  quam  habcs ,  quod  exit  tft  xftimatio 
conuerii  cipituli.  Exemplum  ,  didtum  eft  , 
quod  li  cubus  &  8.  xquatur  1  8.rebus,cu- 
tpus  ck  8.  aequabicur  9.  quadratis.  Inprima 
auteiTfiiequadone  res  valet  4.  vel.^.  0.  m. 
2.  dico  ,  quod  fi  acceperis  ^i.  cubicam  8. 
qttfeeft  2.  &  duxeris  eam  in  fe  fic  4.  &c~Ai* 
uifeiis  per  priores  zitimationes ,  fcilicet  4« 
vel ^t.  6 .  m.  2.  exibunt  i.vel  iji. 24.^.4. 
arftimationes  cubi  p.  8...  aequalium  9.  qua^ 
dratis.  Ec  eodem  modo  diclum  eft  ,  quod  Ci 
r05  pmp.  6.  cubis ,  arquatur  80.  quod  rmpm 
xquabitur       ra,  622080.  qnadratorum 
p.  80.  Bs  in  prima  aequatione  aeftimatio 
rei  manifefte  eft  2.  due  igitur     i'm  80. 
irj  fe,  flt  m..  ra  6400.  diuide  per  2.  sefti- 
macionem  relati  Sc  6.  cuborum  sequa- 
lium  80.  exibit      ra  200.  seftimatio  rei 
quando  rm  pm  cequatur  fy..  re  (322080. 
qindiatorum  p.  80.  vt  vero  facilior  in- 
celledtus  omnium  horum  fit,  viginti  qua- 
rcbus  in  i.quad.quadratum  p.64.a:quale  re-     tuor  tranfmutaciones  fubiungatn  ,  ex  qui 


miotit  maximx  deuominatiom  extremac, 
aut  duiidri  numerum  proximioris  numero, 
$c  qui  Cxit ,  nuincrus  clt  dcnominationis 
ituduc  .  vciut  11  cubus  &.  16-  xquentur  (>. 
quadi atis,  ciit  cx  didis  cubus  5c  1 6.  arqtu- 
lia  rebus.  Hirum  numrrum  lic  venabimur, 
d  punic  quadratum  pcr  res,  exeunt  res,  ac- 
ope  Ri.  cub.  i6.nam  cubus  cftcxtremade- 
nominatio  ,  &  eam  rcduc  ad  natutam  rei , 
cfeflO  rcs  lic  id,  quodprouenic  diuifo  quadra- 
to  per  rcrn,fiec  igicur  ^t.  cub.  1 6.  quoniam 
rcs  non  augct  ucc  minttit  igicur  ducemus 
ijt  cub.  16.  in  6.  numcrum  quadratorum, 
qui  funt  proximiorcs  cubo,  quam  numero, 
cV  fieut  res  p^.  cnb-  Hf^-  arquales  1 .  cub  p. 
16.  Excrhplum  aliud.cubus  &  8.  arquantur 
1  &  icbus ,  diccs  it;  tur,  cubus  (k  8.  arquan- 
tur  quadiatis,  diuidc  igitur  quadratum  pcr 
icm  cxit  res ,  accipc  it.  cubicam  8.  quia 
tubus  cft  iv.axima  denominatio,  cVeft  2.ea 
nuii  cft  dwduccnda  alitcr ,  ciim  res  lic  deno- 
minaciocxicns,  fiec  igicur  a.diuifor  iS.  nu- 
mcri  rcrum,  quia  res  iutic  proximiores  nu- 
mero,  quam  cubo,  Sc  cxibic  9.  numcrus 
quadratorum  aequahum  cubo  p.  8.  eodcm 
inudu,  li  dicamus  i.quadr.  quadtacum  p. 
64.  xquacur  10.  cubis ,  cadet  tranfmuiatio 


1 .  quadr.  quad.  p.  64.    1  o-  cub. 
1 .  quad.  qoadr.  p.  64.  rebus. 
S.    quad.  8. 

10, 


res  8c 


bus,  diuidc  iguur  cubum  per  rem  exic  qua- 
dratum,  duc  iy.  64.  qux  cft  ex  natura 
quadr.  quadrati,  &  eft  8.  ad  naturam 
quadtati ,  fcilicet  deuominationis  exeuntis, 
6t  8.  qucm  duc  iu  1 0.  numcrum  cuborum, 


bus  alias  difcere  licebic  Hic  namque  duo- 
decim  func  conueriiones ,  totidemque  e- 
contra  ,  velut  6  cnbus  &  quadratum  x- 
quantur  numero  ,  conuertetur  capitulum 
in  cubum  sequalem  lebus  &  numero ,  at 

econtxa, 
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cub.  Sc  quad.  aequal.  n°  in  cub.  aequal.  re 

&  n°. 

cub.  aequal.  quadr»  &n°  in  cub.  &C  res  se- 
qual.  n°. 

cub.  &c  ns  aequal.  quadr.  in  cub.  &c  nm  £- 

qual.  rebus. 
quadr.  qUad.  &  cub.  aequal.  n°  in  quadr. 

quad.  asqual.  rebus  &c  n°. 
quad.  quadr.  &c  n'  aequal.  cub.  in  quadr. 

quad.  &c  nmaequal.  rebus. 
quadr.  quadr.  aequal.  cub.  &  n°  in  quadr. 

quad.  &c  res  aequal.  n9. 

rm  pm  &  qUa(j    qUa£J   KC,ual.  no  jn  rtn  ptn 

aequal.  reb.  &C  n°. 
rm  pm  £equale  quad.  quadr.  &c  n°  in  rmpm 

&c  res  aequal.  n°. 

im  pm  &  ns  sequal.  quad.  quad.  in  rra  pm  &c 

nm  aequal.  reb°» 
rm  pm  &  CUD>  aeqtial.  no  jn  A»  ^ 

quad.  quad.  &  n°. 
Lm  p"  aequal.  cub.  &c  n°  in  im  pm  &c  quad. 
aequal.  n°. 

l"1  p10  &  ns  aequal.  cub.  in  i*  pm  &  1 m  ae- 
qual.quadr. 


contra,  fi  cubus  aequalis  fit  rebus  &:  nume* 
ro:  cubus  &  quadrata  numeroetiama:qua- 
Iia  erunt. 

Demonstratio. 

Vt  verp  eiufmodi  fit  aliqua,  exempli  cau- 
fa ,  demonftratio,ponatur  parallelepipedum 
a  b  conftans  ex  3  c  cubo  ,  &c  d  b  numero, 


Tll 


sequale  autem  to- 
tum  hoc  quadratis 
a  d  lineae.  Igitur 
cumipfumconftet 
ex  d  c  in  a  b,  con- 
ftabit  etiam  ex  a 
sn  in  quadratum 
d  c,  igitur  a  m  eft 
numerus  quadra- 
torum,  inter  m  d 
&  d  a,  fint  conti- 
nue  proportiona- 

les,  e  proximior  a  d,  &  f  g  proximior  d  m, 
quadratum  autem  f  g,  fit  g  h,  &  fit  g  k  fu- 
perficies,  aequalis  ei  quse  exeinam,  com- 
pleatur  autem  corpus  g  k,  fecundum  altitu- 
dinem  f  g ,  erit  igitur  ex  1  5.  fexti  Elemen- 
torum  a  m  ad  f  k  »  vt  f  g  ad  e  ,  igitur  ex 
vndecima  quinti  Elementorum,  a  mad  fk, 
vt  md  ad  fg,feu  f  h. At  per  decimamnonam 
quinti  Elementorum  erit  a  m  ad  f  k ,  vt 
a  d  ad  k  h ,  ex  vndecima  igitur  eiuidem  , 
m  d  ad  f  h,  vt  a  d  ad  k  h,  quare  cum  fit 
md,  adf  h,  vt  fhad  e,  &c  f  Ii  ad  e  ,  vt  e 
ad  a  d,  &c  e  ad  a  d,  vt  a  d  ad  k  h,  erunt  quin- 
que  Iineae  m  d,  f  h,  e,  a  d ,  h  k.  Cominue 


proportionales,  igitur  per  32.  n.  &c  17.  <n 
Elementorum  erit  g  h  ad  a  c,  vt  m  d  ad  h  k, 
vtraque  enim  duplicata  ei ,  quac  eft  f  h,  ad 
a  d,  quare  quod  ex  d  m  quinta  in  a  c  qua- 
dratum  (ecundae,  sequale  eft  ei,quod  ex  k  h 
prima  in  g  h  quadratum  quattae.  Igitut 
corpus  koeft  numerus  propofitus ,  &  cum 
cubo  b  g  aequatur  rebus  totidem,  quot  funt 
in  fuperficie  g  k,  at  g  k  aequalis  eft  fuperfi* 
ciei  ex  c  in  a  m  ,  eft  autem  e  radix  cubica 
numerid  b,  propofiti,  ex  34.  11«  Elemen- 
torum ,  &c  a  m  numerus  quadtatorum ,  vt 
propofitum  eft.  Igitur  numerus  rerum  g  k 
iic  ex  radice  cubica  numeri  aequationis  in 
numerum  quadratorum,  &c  numerus  squa- 
tionis  manet  idem  fcilicet  corpus  k  o  &c 
b  d  ,  quorum  vnum  alteri  a:quale  elTe  de- 
monltrauimus.  Supereft  itaque ,  vt  often» 
damus  aeftimationem  rei  cjuse  eft  a  d  in 
vno,  &c  f  g,  in  altero  efle,  quales  proponun- 
tur,  cadit  enim  inter  eas  propottionalis  me- 
dia  e  radix  cubica  numeri  propofiti ,  igftur 
ex  16.  6.  Elementorum  diuifo  quadrato  e 
per  vnam  earum  exibit  reliqua.  Eodem 
modo  probaremus  reliquam  partem  regu- 
lae ,  &c  generaliter ,  fed  breuitati  confulen- 
dum  eft  in  his  quoe  ordinem  habent  euni , 
vt  vnum  ex  altero  cognofcatur. 

R  e  c  v  L  A. 

Eft  &  alius  tranfmutandi  modus,  ma- 
nente  quidem  denominationum  numero, 
variatoautem  aequationis  numero,  verum 
in  reliquis  eandem  habet  ratipnem  ,  regula 
igitur  eft.  Accipe  radicem  numeri  aequa- 
tionis,  fecundum  naturam  denominationis 
mediai  quam  habes  ;  &c  eam  reducesmulti- 
plicando  ad  naturam  denominationis  me- 
diae ,  quam  vis  aequari  extremis  in  conuer- 
fione,  &c  hic  eft  numerus  in  fecunda  aequa- 
tione,  Exemplum,  fi  dico  f  cubus  &  8.  a« 
quatur  18.  rebus,  tu  fcis  ex  tabula  fupra- 
pofita,  quae  huic  feruit  regulae ,  <^u6d  tranf- 
mutatur  in  cubum  &c  numetum  sequalia 
quadratis,at  ex  hac  regula  liquet,  quodnu* 
merus  quadratorum  a:quatur  numero  re- 
rum,  erunt  igitur  cub-  &c  numerus  sqaales 
18.  quadratis,  pro  numero  igitur  asquatio- 
nis  accipe  8.  quia  res  non  habent  radicem, 
&  ducin  fe  fiet  64.  numerus  aequationis, 
duxifti  autcm  in  fe  quia  denominatio  me- 
dia  in  quam  fienda  eft  tranfmutatio ,  eft 
quadratum.  Eadem  ratione,  fidicatur, 
quad.  quadratum  p.  8.  aequatur  12.  rebus, 
tradticetur  in  quadr.  quadratum  &c  nume- 
rum  aequalia  cubis ,  quare  reducemus  8.ad 
cubum  &c  fiet  1.  quad.  quadratump.  512. 
aequale  12.  cubis.  Et  ita ,  fi  dicatur  1.  p*  im 
p.  8.  aequatur  5.  cubis,  tranfmutatio  fiet  iii 
im  pmp.  numero,  cequale  5.  quadratis,  ex 
tabula  vel  regula,  igitur  pro  numero  (<fuia 
denominatio  media  in  propofito  eft  cubus) 
fumemus  ^i.cub.  8.  quae  eft,  &eam  dedu- 
cemus  ad  naturam  quadrati ,  quia  quadra- 
tum  eft  denominatio  media  in  tranfmuta- 
tione,  fiet  igitur  4.  quare  erit  t"  p0  p.  4. 
aequale  5.  quadratis. 

Eadem  ratio  tenet,cum  numerus&rnedia  7 
denominatio  exuem«  xquantijr ,  vt  tranf- 

tnute- 


mutctur  in  capitulum  dcnominauonum  x- 
qualium  numero.  Excmplum,  ft  dicamus, 
fc^"i*p.  4,  cub.  xquatuv  64.  accipimus 
proptci  cubum  ^t.  cubicain  tk  cil  4.  Ik. 
cam  rcdacemus  ad  quadratum  dcnomina- 
uon  m  mcdiam ,  11»  quam  fienda  cft  tranf- 
mjtatio,&  hab:bunus  1.  j-"  ."xquale  4. 
quadratis  Sc  16.  nlimcro,  &  ii  1.  i."."  p. 
4.  tcbus  xquatur  j.  quiares  non  habetradi- 
ccmircducito  t.ad  naturam quadqu.idrati, 
&  rit  62.  J.  id.o  diccmus ,  qu6d  1.  m^a  aer 
quatur^.quadratis  quadrati  p.  625. 
g  /Eilinutionis  ra:io  tic  habetur  in  mcdia 
dcnomitutione  xqiuli  cxtrcmx  &  numero. 
Reducito  xquationcm  quam  lubcs  in  natu- 
rani  denomnutionis  mcdix,  in  qnam  fienda 
cft  tranlmutatio ,  &  hoc  abiicc  ex  numero 
drnommationis  medjjf,  Sc  iji.  rciidui,  fum- 
ptafccundum  luwram  Jenommationis  me- 
d.x,  cx  qua  rk  cranfmucatid,  eft  rct  xftima- 


1 1.  cub. 

12.  qiud. 


ti> 


•ruiilum,  h  •  *  "  p.  64.  xquatur  1 1. 
cabis  dicA^ufp"."  p.  1 6.  xquacur  1 1  qua- 
ilx:,s  ,  .vliimatio  piimx  xquationis  eft  2. 
&  quu  mcdu  dcnomiiucio  in  qaam  hc 
iranfmutario  eft  quadramm  ,  duccinus  2. 
in  fe  fit  4.  abiice  ipfum  cx  1 1.  numero  cu- 
borum ,  fit  8.  rchduum,  cuius  himcmus  111. 
(ccmdum  luiuiam  d»iuiminationn  med:.r, 


ilrtrctmda  xquationc.  Ahtid  Exemplum,  (i 
1"  .*p.  64.  xqvarur  24  quadr.itis,  tu  lcis 
tiuod  tranlmutuur  iu  ["'".p"  51  xqua' 


1. \m  iM  p.C±. 
p. ju. 


L4.  quad. 
14.  cub. 
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tur.un  quadr.ui  medix  denominationis 
cuius  quxricur  xltimatio  )  fit  4.  ex  hoc  ab- 
iicio  5.  numerum  quadratorum ,  quia  qua- 
drata  funt  iundta  t°  p°,  &  non  numero,  re- 
linquitur  i.  huius y..  cub.  qux  eft  i.eftrei 
xftimatio  ,  eft  autem  cubus  denominatio 
media  xquationis  iam  cognitx.  Rurfus  hc 
1™  t.m  xquale  7.  qtiadratis  p.  4.  &  fic  tranf- 


le  14.  cibis ,  xquatio  aute.m  primi  propofi- 
ri  fuit  1.  cubus  fit  8  nam  roedia  denomi- 
naciu  (ccqnda  eft  cubus ,  abhce  8.  ex  24. 
numcro  quadratorum,  iclmquitur  itJ.cuius 
lit.quadrata  ,  id  eft,  fumpta  fecundum  na- 
ruram  dcnominacionis  medix  primxxqua- 
nonis,  qux  ett  4-  cft  xltimatio Jp.  j  1  2. 
arqualis  14.  cubis.      tSwF^ffiv^'  3: 
9     ScA  qt.ia  intjvmedia  denominatio  iungi- 
cur  ntimcro  vci  extrcmx  denominationi , 
fa«fto  tranlicu  in  comparcm,  cxfepcima  re> 
gula ,  reduces  vc  prius  xftimatiouem  quam 
Jubes  in  naruram  denominacionis  mcdix 
cuius  qaxris  .vnuiuaonem  :  &  e-i  adde  nu- 
mcium  dcnomiuarionismediXj  h  media  de- 
Adminino,cuiu3  xftinuiia  qnxrjtur,  iundta 
hiei  it  numero,  vel  minuemus,  ii  uindta  fue- 
rit  extremx  denominationi ,  cV  eius  aggre- 
Cati  vcl  refidui  Ri.  lumpca    ex  naturadeno- 
minationls  mcdix- ,  cuitis  xftimatio  cognita 
eft  ,  erit  xquatio  fecundx  quxftionis  qox-1 
fita.  Exemnlum,  Jit  1™  j  *  xquale  3.  cubis 
S.  8.  &  acitimatio  ret  cogntta  2.  2>c  tranf- 
nutatur  «1  rcgola  lcptima  in  Lm  pm  p.  3. 

1*  p"    j/  cub.  p.  8. 

i*  )P  i^^^ii^k*1 

quadratis  zqualia  4.  rsduco  igitur  1.  ad  na- 


»m  j-p.  7.cub.  8. 

7.  quad.  p.4. 


m  m 

1  1 


mutatio  in  1"  p.  7.  cubisxquale  8.  cjs 
fepcitria  regula,  c\:  fit  huius  cognita  arquatio, 
qux  f^t  1 .  ^:  velim  reliquam  ,  reduco  1 .  ad 
quadratum ,  mediam  denominacionem  ig- 
nocam ,  &  fit  1.  huic  addemus  7.  num?- 
rum  quadracorum,quia  media  denominacio 
ignoca,qux  cft  quadratum  ,iungitur  nume- 
ro  ,  fciiicet  4.  &:  habebimus  8.  huius  y 
cubica  fumptaex  natura  mcd^ix  dcnomina- 
tionis cognicx,  6c  eft  2.  talis  bz.  cubica,eft 
rei  xftimatio*  quando  u'n  i"  xquacur  7. 
qtiadi.  p.  4. 

Ex  hoc  patet,  quod  femper,  habito  \nQQDrmt 
capitulo,  per  fecundam,  certiam  ,  tk.  quac- 
tam  rcgulam  ,  vel  per  fextam  ,  fcptimam  , 
oct.uiain,  Sc  nonam  ,  habcbimus  aliud  ge- 
neraii  er,  i  ^nerahterj  yel  particulacim,'  it 
patwculatim.  Ex  -mplum  igitur  tale  fit,  co- 
gi  itocapitulo  ciibi  rerum  xqualium  mi- 
nKTo,  proponatnr cribus  xqtulis  3.  quadra- 
tis  &  10  numero ,  habtbimus  igitur  ex  fe- 
6  i.n.i  ifgula  cubum  &r  3.  rcs  xquales  -rl. 
i  .  scqfuatio  huius  eft  ^i.  v.  cub.  i^.  3—  jS. 
R:.  :  .-  m.  Rr.  v.  ctlb-  ST  ™-  2T  nu" 
ius  igitur  quadratum  ,  addico  3.  numero 
qnadratornm,  quia  quadrata  iunguiuur  nu- 
1  10,  eiic  xftimatio  cubi  xquahs  3.  qua- 
dracis  &:  10.  suimcro  ,  &c  hoc  efi;  quia  de- 
nominatio  media  ccgmta,  quxeft  res  nou 
habct  ex  fe  raditem  ,  c\'  hc  primo  gencra- 
liter  capitulum  cubi  xqualis  quadracis  6c 
iiunu  io,  aiiaqUe  multa  capitula  inueni,  duc 
plici  via. 

Demonstratio. 

Ec  ne  hoc  voluntarium  videatur ,  de-  l9 
monftratio  huius  adiicienda  eft  in  vno  pro 
v-iiunbus ,  hc  eubas  d  f>  cum  a  b  numero  » 


11 


8 


5 


JOO. 


e  n 

J 

xqualisdg  numerorerum  s  id  eft  corpori 
d  a,  fic  autem  h  I ,  numerus  rerum ,  xqua- 
Hs  d  g  fuperficiei,  in  numero  6:  fu  quod  ex 
h  k  in  K  m,xquale  a  c  numero ,  Sc  qua- 
drato  a  b ,  erit  igitur  quod  ex  h  1  in  k  m, 
xqualc  a  c  &  cubs  K  1 ,  &  fimiiiter  ,  quod 


• 
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ex  d  e.  in  d  g ,  acquale  cubo  d  e,  &  numero 
a  b,  de  autem  eft  Iatus  d  f ,  &  k  1  latus 
k  m,  fed  h  l  sequalis  eft  d  g ,  cum  igitur  ex 
li  k  in  k  m  fiat  a  c »  &c  ex  d  e  in  f  n,  a  b  po- 
fita  n  f  radice  k  m  ,  &  d  e  radice  h  k  ,  ne- 
fcio  fi  ex  d  e  in  f  n ,  fit  a  b ,  ex  h  k  in  k  m, 
fit  a  c ,  namque  hoc  a  Theone  in  Euclidis 
commencario  eft  deraonftratum,  igitur  curn 
asftimatio  rei  in  vno  fic  k  1,  in  altero  d  e, 
fequkur  vt  fublata  f  d  aequali  h  k  ( vtraque 
enim  acquatur  quadrato  d  e)  ex  h  1 ,  relin- 
quatur,  K  I,  rei  «eftimatio,  quod  eft  propo- 
ficum. 

11  Eft  &  genus  tranfmutationis  ln  dillimi- 
le,vccum  quad.  quadratum  a?c]uatur  rebus 
&c  numero  ,  &c  res  eft  fy.  5.  p.  2.  gratia 
exempli ,  erit  quad.  quadracum  p.  eildem 
numero ,  &c  res  erit  eius  apotome,  yidelicec 
y..  5.  m.  1.  &c  econtra. 

12  Tranfmutantur  Bc  ea,  qua:  conftant  ex 
quatuor  nominibus  cum  fuerint  tres  par- 
tes  continue  proporcionales ,  &c  secmales  re- 
bus  vel  cubis,dico  autem,  numerus&  qua- 
dratum  &c  quad.  quadratum,  vel  diuifo  nu- 
mero  rerum  per  numeri ,  exit  numerus 
cuboram,  multiplieato  vero  numero  cubo- 
rum  ,  per  fy.  numeri ,  prodncicur  numerus 
rerum  ajqualium  quadr.  quadrato  &c  nume- 
ro  eifdem,  velut ,  fi  quad.  quadrarum  p.  8. 
quadratis  p.  64.  aequantur  10.  cubis  igitur 
ducto  8.  64.  in  1  o.  numerum  cuborum, 
erit  1.  quad.  quadraturn  p.  8.  quadratis  p. 
64.  sequale  80.  rebus.  Habita  autem  vna 
ajquatione,  diuide  cum  ea  yi.  numeri,  quod 
exit,  eft  reliqua  ajquatib,  velut  i.quad.qua- 
dratum  p.8.quadiatis  p.46.  aequatur  56.  re- 
bus  &c  res  eft  4.  erit  1.  quad.  quadratum 
p.  8.  quadratis  p.  64.  xquale  7.  cubis,  inde 
diuifo  8.  radice  84.  per  i.prioremaequatio- 
nem,  exit^.  fecundaa:quatio  quad.quadra- 
ti  p.  8.  quadratis  p.  64.  a^qualium  7,  cu- 
bis. 

.  Eft  etiam  tranfmutatio  capitulorum  ex 
tribus  conftantium,  in  capitulaex  quatuor, 
&  pro  exemplo  ,  regulam  vnam  exponam  , 
fi  iit  capitulum  cubi  '&  numeri  arqualium 
quadratis,  conuertetur  in  capitulum  cubi  8c 
rerum,a»qualium  quadracis  &c  numero,  hoc 
modo  ,  manente  numero  quadratorum  , 
duc  dimidium  numeri  quadratotum  in  fe,  &c 
productum  eft  numerus  rerum  ,  qua;  func 
cum  cubo ,  &c  o£taua  pars  prioris  numeri 
eft  femper  numerus,  qui  eft  cum  quadra- 
tis ,  8c  aequatio  femper  manet  eadem.  E- 
xemplum,  cub.  p.  16.  xquatur  14.  quadra- 
tis,  duc  7.  dimidium  14.  in  fe,  fit  49.  acci- 
pe  jdei'>.  quod eft  2.  habebis  1.  cub.  p. 
49.  rebus  a?qualem  1 4.  quadratis  p.  2.  A- 
liud,  cubus  &c  40.  Eequatur  S.  quadratis» 
duc  4.  dimidium  8.  infe,  fit  16.  numerus 
rerum,  accipe -f  de  40.  quod  eft  5.  igitur 
cubus  &  16.  res  arquantur  8.  quadratis  q. 
5,  &  arquatione  vna  inuenta  ,  habes  reli- 
quam  cum  fint  exdem ,  demonftratio  hu- 
ius  non  eft  hic  neceflaria. 


Capvt  VIII. 

Vocetur  aquatio  generditer  medt£  de- 
nominationis  mqudk  extrem»  & 
numero. 

DSMONS  TRATIO. 

SI  t  inquam ,  cubus  quadrati  &  nume-  x 
rus  f,  asqualis  aliquibus  rebus,  &  fit  nu- 
merus  rerum  a  d,  &c  fit  b  d  portio ,  ex  qua 
fumpto  latere,  qualerelati  primi  e,  dudto 
in  a  g  reliquum  numeri  rerum ,  fiat  f  rtu- 


t 


j 


merus  squationis  ,  dico  e  efle  rei  aeftima- 
tionem,  nam  quia  cx  fuppofuo  ex  e  in  a  g, 
fit  f,  &c  ex  e  in  b  d ,  fit  cub.  e ,  eo  qu6d  c 
fuit  latus  relatum ,  b  d,&  produdum  ex 
e  in  a  g,  &c  in  b  d  arquale  eft  produdto  ex  e 
in  a  d ,  iequitur  cum  a  d  /k  numerus  rerum, 
quod  res  arq uantur  cubo  quadraco,  &c  nu- 
raero  f,  fub  aeftimatione  ipiius  e. 

Regvla. 

Secundum  hoe  formabicur  regula,  ciim 
fuerint  denominatio  media  Sc  numerus ,  ac- 1 
qualesmedia:,  &c  ex  numero  mediaedeno- 
minationis,  feceris  duas  partcs,  x  quarum 
rum  vna  in  radicem  alteruis,  Cj  mptam  fe- 
cundum  naturam  denominationis  ,  proue- 
nientis  ex  diuifione  extrema-  pei  racdiam, 
&  deduclam  ad  naturam  )  uas  de- 

nominationis  ,  fiat  numerus  io> 
tunc  radix  ipfa  antequam  deduci       ui  na« 
turam  denominationis  mediar,  elt  rei  aj/ri- 
matio.  Exemplum,  10.  res  xqus". 
drato  &  21.  tunc  quia  res  fun 
tas  quadrato  &  numero,  fufiicic  j*ce£c  ds 
10.  duas  partcs,  ex  quarum  vna  in  alum 
fiat  2 1 .  &  erunt  7.  &c  3.  &c  vtraque  eft  rej 
aeftimatio.  Aliud  ,  10.  res,  aequantur  cubo  . 
&c  5.  hic  res  eft  coniuncta  numero ,  fed 
non  cubo,  cum  intermediet  quadratum. 
Ideo  diuidemus  cubum  per  rem  ,  exit  qua- 
dratum,  dicemus  igitur  fac  ex  lo.duaspat- 
tes ,  ex  quarum  vna  in  quadratam  alcerius 
radicem,fiat  5.  &c  erunc  i.&  9.  namex  1. 
in  j.  ^l.  9.  fit  j.  ideo  taiis^.  fcilicet ).  eft 
rei  arftimatio.  Aliud  ,  10.  cubi  arquales  func 
quad.  quadrati,  &  64.  iam  hic  cubus  harec 
quadr.  quadrato ,  &  a  numero  diftat  inter- 
mediantibus  quadrato  &  rc  ,  dices  igitur, 
fac  de  10.  duas  partes ,  ex  quarum  vna  in 
alterius  cubum ,  producatur  64.  &  erunt 
partes  8.  &  2.  qui  ad  cubum  deducendus 
eft,  igituri.  eftiei  «ftimatio,  fdicet  qa6d 

opor- 
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oporccat  icmpcr  numerum,cum  quo  opera- 
mur ,  efle  rci  xquationem.  Aliud  ,  Sc  eft 
quarti  modi  exemplurn,  10.  cubi  xqaantur 
p  '  t"  48  tunc  iam  cubus  diftat  a  r°  p°, 
nuermcdio  quad.  quadrati,  &  a  numero  in- 
tetpodcis  quadraco  &  re,diuide  igitur  rm  pin 
pcr  cubum  exit  quadratum,  diccmus,  facdc 
ic.  numero  medix  denominationis  duas 
partes  ,ex  quarum  vna  ,  in  cubum  radicis 
quadrarx  aitcrius  producatur  48.  numeius 
xquacionis,  &:  crunc  partcs  6.  Sc  4.  nam  ex 
6  m  3.  cubum  2.  radicis  quadratx  4.  fic 
4S.  idco  ipium  2.  radix  quadrata  4.  elt  tei 
xltimatio.  Manifcftum  eft  igitut,  quod  fem- 
pci  fumimus  radicem  ex  natura  dcnomina- 
tiojjis  ,  fccundum  quam  media  in  maiore 
continetur,  Sc  dcducimus  eam  ad  naturam 
ipdus  mcdix  &  quiicit  hoc  facere  ,  nouic 
C4pitulum„3c  qui  nouitcapicuJum,fcic  eciam 
hoc  faccre. 

Elc  vero  manifcftum,  quod  cum  mcdia 
denomirutio,  cxtremx  ifc  numero  xqualis 
cll,  tunc  111  omnibus,  prxrcrquam  in  maxi- 
mo  numcro,  duas  xftimationes  nccellario 

babs. 


A  P  V  T 


IX. 


Ve  fecunia  tncognita  quantitatc  non 

multiylicata. 

j""^  Ensraliter  hucufque  noua 
VJ  luuciHa  tiadaiiiinus  :  nunc  vcro  de 
lingUJij  diccndum  fpeciebuseJr,namque  fx- 
pius  illud  occurnc ,  vc  quxrtionem  propoii- 
taiu  .  J  jplid  |  oilcicne  ioluamus.  Eiufmodi 
aiucm  eli  cxcmj)IumJ,quandoalicer  vix  rem 
bcM  pollumus  ctplicaic.  Tres  erant  viri  pe- 
cunias  Jiabcntci.  1'rimus  cumdmudio  reli- 
«Juorum  baboit  aurcos  $2-Secundus  cum  re- 
liquorum  certia  parcc  28.  Tercius  cum  re- 
liquorum  parce  quarta  jr.  quxricur  quan- 
tum  quiiquc  habuic.  Scatuemus  primo  rcm 
ignotam  pnmam  ,  lecundo  lccundam  rem 


Prim.    Seaind.  Tcrti. 

rcs        qaan.  ji.m. 

Quarta  parte  rdiq°  ti.  primus  i6"fp.  -f 

pol.  m.  -f  quan.  xqualia  poficioni  pri- 

mx. 


T  Pot-  P-  T  9,uan.  xqualia  t6j- 


Sccundus  17-r  p.  '-■  quan.  m.  ~-  pof. 
xqualia  qu.mticati  fecundx. 


quan.p.  7-  pof.xqualia  17-f 


ignocam  ,  certio  igitur  jl.  aurei ,  minus 
quaru  parce  rci,  ac  quarca  parte  quantita- 
tis  rclich  func ,  iam  igicur  vide ,  quancum 
habct  primus,  cquidon  ft  illi  dimidium  fe- 
cundi  Sc  tcrtij  aducias,  habiturtis  e(t  au- 
rcos  ji.  habet  igicur  pet  fe  aurcos  31.  m. 
-'-  quan.m.  1  cf  p.  -J-  poiitionisp.  -7  quanc. 
quarc  habcbic  ifif  m. -fquanticatis  p.  y 
pof.hocautcm  cum  iic  xqualc  vin  poficionij, 
cric  7  poC  6c -~  quanc.  xquale  1 6~,  quare 
dsduccndo  ad  intit;ra  7.  pof.  Qc  3.  quanc 
Tom.lK. 


xquabuntur  151.  Rurfus  videamus,  qtian- 
tum  habeat  fecundus,  habet  hic  28.  fiei 
tertia  pais  primi  ac  tertij  addatur  >  ea 
eft  y  poC  p.  iof  m.  x-  pof.  m.  qUantt 
hoc  eft  igituc  -  pof.  p.  1  of  m.  —  quant. 
abiice  ex  28.  reiinquicur  1  77-  p-  TT  quaiic. 
m.  f  pof.  &  tantum  habuit  fecundus.  Sup- 
poficum  eft  autem  habere  illum  quancita- 
tem,  quantitas  igitur  fecunda,  aequiualet^ 
fuimet ,  &  iyj  m.  ±  pof  abieCtis  commu- 
niter  quamitatis  ,  &  reftituto  m.  altcri 
parti,  fient  £  quan.  p.  -'-  pof.  a-qualia  1  -j\ , 
quaie  r.  quan.  p.  5.  pof.  a:qualia  erunc 
212.  multipiicatis  partibus  omnibus  per 


7-pof.  p.     qua.  xquai.  122. 
j-pof  p.  1.  quan.  xqual.  212. 
7.pof.  p.  15  f  quan.  xquaJ.  494-f 


ri.  denominatorem  j  inde  duces  quamuis 
earum  ad  a:quaiitacem  alrerius ,  in  poiitio* 
num  aut  quanticatum  numeio,  vtpote  di- 
ccndo,  f.  puf.  p.  11.  quan.  xquantur  212. 
volo  modo  vc  f.nt  7.  poilciones  ,  &  erunc 
per  regulam  quatuor  quantitatum  propor- 
tionalium  ,  25-f  quan.  xquales  4947-*  ha- 
besigitur,  vt  vides,pof.  p.  5.  quanticatibus 
xqualiai3  2.  &  7.  pof.  p.  1 5f  quancitati- 
bus  xqualia  494  ~  ,  igitur  cum  7.  pof.  finc 
idcm  ,  111  vtroqueWit  differentia  quantita- 
tum.  (cilicct  22-)- ,  xqualis  numerorum  dif- 
faentix,  qta  elt  ,  diuide  igitur  ficuc 


pof.  p 
pof.  p. 


z.  quan.  \$z. 
257-Suan.  494-f 


11  ]-  quan.  xquales  ^o^af 


in  pofitione  iimplici ,  per  capitulum  ter- 
tium  ,  i6i\,  per  227-,  exit  16.  xitimatio 
quantitatis  ,  &  tantum  habuit  fecundus, 
Rurius  ponamus  primo  effe  rem ,  fecundo 
iam  erant  1 6.  tertio  fit  fecunda  quantitas, 
cumquefecundus  cumtertia  parte  primi  8c 
temjfi  habeat  28.  ipfe  autem  habeat  1 C. 
erit  7-  poi.  p.  f  quantitatis  xqualis  12.  re- 
iiduo  16.  6V  28.  Sc  ideo  2.  pof.  p.  1.  quan- 
titate  xquabuntur  }6.  advero  primus,  cum 
dimidio  reiiquorum  habuit  jz.  dimidium 

p*  2a  i% 

^  ,  1.  pof.      16  i.quan. 
-j-  pof.  p.f  quan.  12. 
1.  pof.  p.^-  quan.  24. 
pof.  p.  1.  quMU  3<j. 

12. 


f  -  quan.  xqualis 


reliquorum  eft  8.  p.-fquan.  igitur  1.  pof 
p.  8.p.  7~quan-  xquantur  zi.  igicur  abie- 
&o  8.  fiet  1.  pof.  p.  -fquan.  xqualis  24. 
quia  igitur  1.  pof  p.  1.  quan.  xquabitur 
}o.  igitur  differentia  24.  &c  $6.  quxeft  12. 
xquacur  dimidio  quantitatis  ,  quare  per 
modum  capituli  tertij  ,  diuifo  iz.  pet-j-  > 
exic  24.  xftimatio  quantitatis  ,  feu  nu- 
merus  aureortrm  tertij  ,  iam  igitur  cqn- 
ftat  fecundum  habuilie  16.  tertium  24.. 
primus  autcm  cum  dimidio  fecundi  &c 
tcrtij  Ji^bet  5  a.decracto  20.  dimidio  fecundi 

x  & 
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6c  tertij ,  ex  32.  relinquitur  12.  numerus 
primi ,  habuit  igitur  primus  aureos  1 2.  fe- 
cundus  16.  tertius  24.  Operatio  prolixa, 
dara  tamem  ac  facilis ,  femper  autem  redu- 
cenda  eft  denomipatio  vna  ad  eundem  nu- 
numerum  ,  &  tunc  differentia  numerorum 
arqualis  neceffario  erit  differentiae  alterius 
denominationis,  vt  vidifti  bis  in  hocexem- 
plo. 

Exemplum  aliud  ,  Dixk  primus  fecundo, 
da  mihi  tertiam  partem  tuorurn,  &c  3.  p.  & 
habcbo  triplum  refidui  tui.  Atfecundus  pri- 
mo,da  dimidium,  *■:  i.p,  tuorum,&quod 
tibi  relinquetur  crit  nona  pars omnium  ci u  b 
ego  habebo.  Dabimus  primo  rem,  iecundo 
quantitatem,  quia  igicur  dando  -f-  &  5.  p. 


Primns. 


po 


f. 


Secundus. 
1 .  quan. 


pof.p.  quan.p.  3.  triplum  ■§■  quan. 
rn.  ■;. 


1 .  poLp.  1  z.arqual.  i-j-quan 


quan.  p.^-  pol.  p. 
pof.  m.  2. 


2.  nonuplum 


i.quan.  p.  10.  zequal.  4.  poL 


fecundi  primc?,relinquicur  fecundo  \  quan. 
m.  5.  &:  hoc  eft  tertia  pars  aggregati  primi 
quodeft  i.  pofiti  p.-r  quantitacis  p.  3.  igi- 
tur  triplato-j-quan.  .  m.  3.  ik  fit  2.  quan.  m. 
9.  erit  hoc  xquale  pof.  p.-j-  quantir.  p.  3. 
quare  reddendo  quod  eft  minus ,  alteri  parti 
fiet  1.  pofitiop.  12.  arqualis  if-  quantitati. 
Rurfus  quiadictum  eft,quod  li  primus  det 
dimidium  p.  2.  fecundo,crit  refiduum  fcili- 
cet  -f-pof.  m.  2.  nona  pa  s  aggregati,  quod 
eft  1.  quan.  p.  ~  poi.  p.  2.  igitur  multipli- 
cando  tale  lefiduum  per  9.  fient  4-f  pof.  m. 
1 8.  aequales  1.  quan.  p.-~-poficionibus  p.  2. 
reddendo  minus  alteri  parti ,  &  auferendo 
limilia,  habcbimus  4.  pof.  requabs  1.  quan- 
titati  p.  20.  habebas  etiam  1.  pof.  p.  12. 
«qualem  1  yquantitati ,  reducito  partes  ad 
aequalitatcm  vnius  denominatiouis,  &  pri- 
mo  mulciplicando  1.  pof.  p.  1 2 .  .jequalem 
i~r  quan.  per  4.  fient  4-  pof.  p  48.  iequales 
6  *-quantitatibus,&:  hoccomparabis,  vt  vi- 
des  in  figura.  cum  4.  pofitionibus  aequali- 
bus  1.  quanckati  p.  20.  &  fimiliter  eadem 

14.  pof.  p.  48.squalescj-j-  quan. 
4.  pof.  a^quales  20.  p.  1 .  quan. 

j  4.pof.  p.  6  8.  p.  l.quan.  asquales, 
-  - .  pof.    p.  6~  quan. 


c-f-  quan.  aequalis  64. 


5.  quan.  ^cqual.  36.  p.  3.  pof. 
5.quan.  p.  ioo.aequal.  20.  pof. 


5.quan.  p.  20.  pof.  aequal. 
5.quan.  quan. p.  3.  pof.p.  136. 


17.  poL  aequales  1  36. 


ratione  reducendo  numerum  quancicatum 
ad  xqualitatem  ,  habebis  5.  quantitates  a> 
quales  36.  p.  3.  pofitionibus,  &  5.  quanti- 
tatesp.  loo.tequalcs  10.  pofitionibus ,  ifl 


vtroque  cafu  transferesviciffim  ,  per  regu- 
lam,  fi  aequalibus  aequalia  addas  ,  tota  quo- 
que  fient  aecjualia  ,  &c  habebis  4.  pofitiones 
p.  6 8.  p.  1 .  quantitate  aequales4.pofitionibus 
p.  6y  quantitatibus,inde  abiedis  fimihbus, 
relinquentur  5-f  quan.  aequales  68.  igicuc 
diuifo  68.  per  5^e*ic  ii-  sftimauo  quan- 
ticacis,  &  id  quod  habuic  fecundus.  Eadem 
ratione,  transferes  m  fecunda  aequatione, 
partes  diffimiles ,  dicendo ,  fi  1.  quan.  £• 
quatur  39.  p.  2.  pofitionibus,  &  5.  quan. 
p.  100.  ajquantur2o.  pofitionibus ,  igitur 
5.  quantitatesp.  io"  pofitionibus  p.  3.  pofi- 
tionibtis,  cequantur  5.  quantitatibus  p.  3. 
pofitionibus ,  p.  1 36.  inde  abie£tis  fimili- 
bus  relinquuntur  17.  pofitiones  aequales 
1 36.  quare  diuifo  1 36.  per  i^.exibit  8.  po- 
fitionis  aeftimatio,  feunumerus  primi ,  ha- 
buit  itaque  primus  8.  fecundus  ,  12.  &C 
quamuis  aliter  hsc  etiam  folui  poffint ,  hoc 
tamen  propriumeft  magis  purum  ,  vtvno 
eodemque  inpetu  toca  quaeftio  abfoluatur, 
etfi  etiam  pnmurn  eiemplum  per  folam 
rem  oftendi  queat. 

Exemplum  tertium  fatis  accommodatum 
inuenias  tres  quantJtates  quaru  prima  cum 
fecunda  fit  fexquialtera  primae  cum  tertia 
&  prima  cum  tertia  fit  fexqui  aitera  a.cum 
tertia,pone tertiam  i.fecundam  i.pof.pri- 
mam  1.  quan.  facilius  tamen  hoc  modo:  po 
netertiam  1 . pof. fecundam  i.quan.  igitur 
aggregatum  ex  primack  tertia  erit  17-pof. 
p.  iVquan.  detrada  tcrtia  relinquetur  pri- 

ma  4  P01""  P-  »T  quan-  Et  ^militer  ^uia  aS" 
gregatnm  prima-  &c  fecand*  eft  fexquiaite- 
rum  aggregacoprima:  &  tertiar  eritaggrega- 
tum  prima:  ck  fecundae  2-f  pof-  p.  i-j  quan. 
Et  quia  fecunda  quantitas  fuit  1.  quan.  igi« 
turprima  eritrefiduum  2^-  pof.p.  i-^-quan. 
priraa  igitur  quantitas  primo  modo  fuit  4* 
pof.  p.  ij-  quan.  &  fecundo  modo  2~-pof. 
p.  iX  quan.  Et  haec  erunt  inter  fe  arqualia 
ex  prima  Animi  fentcntia  Euclidis  Sc  rurfus 
per  tertiam  earundem  detraftis  vtrinque-f- 
pof.  &  quan.  relinquetur  i^-  pof.  cequa- 
lis  quan.  igitur  1.  quan.  aequabitur  7. 
pof.pofita  igitur  tertia  1.  poi.  fuerit  1.  eric 
iecunda  qua;  eft  1  .quan.7.  &c  quia  aggrega- 
tum  eft  8.  8c  aggregatum  primx  &  ter- 
tiae  eft  illi  fexqui  aiterum,erit  1 2.  &  cum  fic 
1.  erit  prima  1  1.  igitur  quanticates  erant 
prima  1 1.  fecunda  7.  tertia  1.  cVaggrcgata 
18.  11.  8.  in  fexguialtera  proportionevelut 
propofitum  fuit.  Alio  primo  modo  peruenis 
ad  1 .  quan. iequalem  rf  -  pof.  p.  -7-  &  1 .  pof. 
arqualem  quan.  p.  1  ~  igitur  duplum  2. 
pof.  squabuntur  1.  quan.  p.  3-  ^  iarn 
oftendimus  1.  quan.  etiam  squalem  i^- 
pof.  igitur  2.  pof.  atquabunt  i^-pof.  d. 
5^-1'gitur  -^-pof.  aequatur  $\  &  1.  pof.  x* 
4uabitur7-  per  idem  cum  i.quant.  squalis 
fit  i~  pof.  p, &  1»  pof.  fit  a;quaiis  -~ 
quan.p.  1-^  erit  1.  quan.  sequalis  -4-quan. 
p.  zj-  igitur  -f-  quan.  ajqualis  x~- ,  igitur 
1 .  quau.  erit  asqualis  11.  Et  eft  pulchdor 
modus  quia  operamur  per  tres  quantica- 
tes. 


Capvt 
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Regvi  a. 

Poncam  rem  quancumcumqne  libuerit, 
minuemus  ex  numero  rerum ,  &  ducemus 


C  A  P  V  T  X. 

Vt  ficunda  qttantitate  incognita  multi- 
fltcata. 

CV  m  vcio  dux  quantitates  incbgnitx 
nulciplicancur ,  aut  in  fe  ducuntur 
quatuor  ficnt  modi,  quorum  maior  pars  rria 
habctreembra. 

DtMORST  RAT  IO. 

Primus  eft  ,  cura  quadratum  vnius ,  & 
quanticaces  ipfx  comparantur.  Sic  igitur     eam  in  ieilduum,produdlumdiuideraus  cura 
primo  quadratum  a  c,  cuius  latus  a  b,  xqua-     numero  quanicitatum  ,  quod  exic  eft  quan- 

titatis  xftimario.  Exemplum  ,  ponatur  hoc 
in  cafu  res  8-  minueex  10.  numero  renvm, 
relinquuncuc  2.  quos  duc  in  8.  fit  16".  diuide 
per  7.  numerum  quanciratum  ,  exic  2—  a> 
ftimatio  quantitatis.  Quod  fi  fecunda  quan- 
titas  cognita  fic ,  ducemus  eam  in  nume- 
rura  {iiura*  &  quod  producicur ,  a  quadiato 
dimidij  numeri  reium  minuemus,  &  radix 
reildui,  addica  vel  detra&a,  a  numeri  rerum 
dimidio  ,oftendic  xltimationem  rei.^Exem- 
plum,  ponatur  quanticas  fecunda  zy  duca- 
Cur  in  7-  numerura  quancicatum,  fit  1 6.  ab- 
iice  hunc  numemmcx  25.  quadraco  dimi- 
dij  10.  numeri  lerum,  &  relinquitur  9.  cu- 
ius  radix  addtta  vcl  detra&a  a  5.  dimidio 
1  o.  numeri  rerum  ,  &  relinquitur  9.  cuius 
radix  addita  vel  detracta  a  5.  dimidio  10. 
numeti  cerura,  oftendit  8.  vel  z-  xitimatio- 
nes  ipfius  cei. 

Demonstratio. 

Sic  eciam  e  numerus  ,  xqualis  quadrato. 
a  b,  quod  eft  a  c,  &  numero  a  b  qui  eft  fu- 
perficies  f  d  ,  pofica  igicur  a  b  prima  ,  nu- 
mero  e  fecunda ,  c  rertia,  b  d  quarca 1 ,  eric 
ptoportio  a  b  ad  e,  vt  numeii  e  ad  ba,qua* 
re  regula  erit ,  ciim  quantiuces  x.quantus: 
rebus  &  quadrato  rerum. 


le  duplo  a  b  &  quintuplo  e,  gratia  exempli, 
igitur  polita  bd  xquali  nuroero  reruro,ici- 
licet  1.  ciic  a  d  xquale  duplo  a  b ,  igicur  c  f 
atquatur  quiniuplo  e,  quarc  ex  decimaquin- 
t,\  fcxti  Elemencorum  ,  a  b  ad  e  ,  yc  5.  ad 
c  d.  cft  autem  a  bpolitio,  &  c  d  poficio  m. 
2.  &  j.numcrus  cognitu.-,  quareregula  eft. 

R  t  G  V  L  A. 

Pofita  reqtiantalibet,  duceamin  fe,de- 
tiactx>  numerorcrum,  &  quodexic,  diuide 
per  numerurn  ignorata*  quancicatis ,  exibit 
xitimacio  ignotx  quantitacis.  Exemolum, 
ponatur  res  ?.ducatur  in  i.  m.  te,  quia  po- 
litum  fuit  ,  vt  xquarecur  duabus  rebus 
&  quinque  quantitatibus  ,  fiec  35.  di- 
uide  j  j.pcry.  numerumquancitatum,  exic 
quan.  ctiim  7.  &  fi  ponacur  res  10.  duce- 
mus  eam  in  1.  m.  ld  eft  in  8  &  fiec  80.  vn- 
dediuifo  80.  per  j.exic  16.  quantitas  fe- 
cunda.  Quod  fi  qnancitas  fecunda  ponatur 
cognica,mulciplicabimus  eamper  fuum  nu- 
numcrum  &  produfto  addemus  quadracum 
dimidij  ipfius  numeri  rerum,  &radix  cocius, 
addito  dimidio  numeri  rerum  eft  xftimatio 
rcu  Exemplum  ,  fit  fecunda  quantitas  16. 
ducemus  ii  5.  fit  80.  adde  1 .  quadratum  di- 

midtj  numeri  rerum  fit  8 1.  huius  yt.  eft  9. 

cui  addo  dimidium  numeri  rerum  ,  fic  10. 

quantitas  ipfms  rei. 

Demonstratio, 

Rurfus ,  fit  decuplum  a  b  ,  aequale  qua- 
drato  a  b,  &  feptuplo  e,  gcacia  exempli ,  & 
fic  quadratum  a  b  fuperficies  a  c  &  b  d  fit 
10.  igitur  fcptuplum  e  xquale  eft  Id  fuper- 
ficiei,  &  vcin  prxcedenti,  a  b  ad  c,  fic  7.  ad 
c  J,  quace  cegula  eft  ,  cum  rcs  acquantur 
quadcato  rci  &  quantiutibus. 
Tm.  W 


R  E  G  V  L  A. 

Pofitam  rem  quantamcumqua  Iibueric,du- 
cemus  in  aggregatum  ex  ipfa  8c  fuo  nume- 
ro ,  &  productuvn  diuidemus  per  numerum 
quantitatum  ,  &  quod  exit  eft  xftiroatio 
quantitatis.  Exemplum ,  5  •  quanticaccs  x- 
quantur  7.  rebus,  &  quadrato  rei,  &  res  eft 
3. dicemus  igicur.  duc  3 .  in  1  o.  aggregatum 
3.a:ftimationis  rei  &  7.numeti  reru,fic  39. 
diuide  pet  ^mumerum  rerum,exic  6.xftima- 
cio  quantitatis.Quod  fi  quantitas  feeunda  ilt 
cogniu,  ducemus  eara  in  fuum  numeru,& 
produ£lo  addemus  quadratu  dimidij  numeri 
reru  &  radix  totius,detracto  dimidio  nume- 
ri  rerum,eft  xftimatiorei.Exemplum,pona- 
tur  «j.quancicacis  xftimacio,quando  ^.quan- 
titates  xquales  funt  7.  rebus  ,  &  quadrato 
rei  ,duc  igiturfi.  xftimationem  quancita- 
tura  in  5.  numerum  quantitatum,  fic  30. 
gdde  his  quadracum  3^  dimidij  7.  nu- 
meri  rerum ,  fcilicec  42^,  ab  huius  radice, 
qux  eft  ~€~ ,  fi  auferas  3^ ,  dimMiunj 
numeri  rerum,  relinquetur  ^.xftimatiorei, 
X   1  S*- 
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TSotmdutfi,  Solemus  autcm  his  vti  pofitionibus,  cum 
duorum  numerorum  ,  qui  ab  initio  ponun- 
tur,  nulla  exprimitur  comparatio,  nec  in 
aggregato  nec  in  differentia ,  nec  in  rou!- 
tiplicatione  ,  nec  in  diuifione,  feupropor- 
tione,  nec  in  radice,  his  enim  quinque  mo- 
dis  comparancur  numeri  ,  quare  fi  vnus 
confiftac,  nulla  eftfecunda:  quan  titatis  vti- 
litas,  fed  vna  pofitione  qua;ftio  foluitur. 

Demonstratio. 

Quod  fi  productum ,  ex  re  in  quantita- 
tem,  quantitatibus  &  rebus  comparetur  , 
confurgenc  duo  modi  tancum  ,aucenim  ta- 
leproduclum  quautitatibus  &  rebussequa- 
bitur  ,  auc  res  squabuntur  produclo  & 
quantitatibus,  fit  igitur  res  a  b,  quantitas 
a  c,  numerus  quantitatum  a  d ,  numerus  re- 
rum  a  e ,  erunc  igitur  ex  fuppofito,  duae  fu- 


e 

a 


perficies  d  c,  &  b  e ,  a?quales  a  f ,  eft  autem 
a  f  xqualis  quatuor  fuperficiebus,  g  a,  g  b, 
gc ,  g f,  igicur  ha;  quatuor  fuperficies ,  x- 
quales  funt  fuperficiebus  d  c»  &  b  e  ,  detra- 
tlisicaqueaequaliter  tribus  fuperficiebusga, 
g  b,  g  c  relinquetur  altera  g  a  ssqualis  g  f , 
quare  ex  i 5  .fexti  Elemencorum ,  a  d,  ad  d  b, 
vc  c  e  ad  e  a,proporcio  igitur  numeri  quan- 
.  titacum,  ad  refiduumex  re,vt  refidui  quan- 
titacis,  ablato  nurnero  rerum,  ad  numerum 
rerum ,  fecundum  hoc  erit  regula, 

R  e  g  v  l  A. 

Sinota  fuerit  res,  abiiciemus  ex  ea  nume- 
rum  quantitatum ,  &  cum  refiduo  diuide- 
mus  produ£tum  ,  cx  numero  rerum  in  nu- 
merum  quantitacum  ,  quod  exic  eft  adden- 
dum  numero  rerum,  &  cotum  eft  quantitas. 
Exemplum,  fint  10.  res&  12.  quanticates, 
arquales  produclo  rei  in  quantitatem,  &  fic 
quantitas  1  8.  tunc  abiicies  econtra  ,  1  o. 
numerum  rerum,  ex  18.  quantitate,  8c  re- 
linquitur  S.  cum  quo  diuide  120.  produ- 
dtum  ex  10.  rerum  numero,  in  12.  quanti- 
tatum  numerum,  &  exic  1 5.  quem  adde  ad 
1 2.  numerum  quancitatum,  fit  27.  rei  aefti- 
matio,  vnde  10.  res,func  270.  &  i  2.  quan- 
ticates ,  func  2 16.  quae  iuncta  faciunc 
productum  1 8.  quanticatis  in  27.  rem  ,  & 
ita  pofuimus  exemplum,  regulas  conuerfum, 
vt  inteltigas  vnam  &  eandem  eflerationem. 
Quod  fi  produdtuin  ipfum  cognitum  fit,  di- 
uide  ipfum  produdtum  per  numerum  quan- 
titatum  ,  fi  fit  minor  numero  reriim  ,  aut 
per  numerum  rerum,  fi  ille  fit  minor  nume- 
10  quanticatum,  &  dimidium  exeuncis ,  duc 
in  fe,  a  quo  abiice  illud,  quod  prouenic,  di- 
uifo  producto  ex  numero  maioie  in  produ- 


6tum  quantitatis,in  rero,  per  numerum  mi- 
norem,feu  numems  rerum  fic  maiorfeu  mi- 
nor,  &  refidui ,  additaveldetracta  ab  eo 
quod  in  fe  duxeras ,  ottendit  aeftimationem 
qtfantitatis ,  aut  rei  fcilicec ,  quae  minore 
numero  defcribiturjindediuifoper  eam  pro- 
ducto,exit  illa,  quas  eftmaiore  numerO  defi- 


res    quah.  productum. 
2.       6.  64. 


nita.  Exemplum,  2.  res  &  6.  quantitatcs, 
aequales  funt  quantitati  rei ,  qua;  eft  gratid 
exempli  64.  diuido  64  per  2.  minorem 
quam  6.  exit  32.CUIUS  dimidium  16.  in  fe 
duco,  &  fit  256.  abiicio  ex  hoc  192.  qui 
prouenit,  diuilo  584.  producto  6.  in  64. 
per  2.  relinquuntur  64.  cuius  radix  eft  8. 
qus  addka  vel  detracta  a  1 6.  numero , 
quern  in  fe  duxifti,  oftendit  rei  aiftimatio- 
nem  8.  vel  24.  quare  fi  res  valet  8.  quanti- 
tasetiam  erit  8.  diuifo  enim  64.  per  24.  & 
in  vtroque  cafu,  2.  ies  &  6*.  quantitates , 
asquantuc  64.  quantitati  rei. 

Demonstratio» 

.  Quod  fi  latus  vnum ,  sequatur  produ^ito  j 
v.nius  in  alterum,  &  reJiquo  Jateri,  fic  Jacus 
illudab,  &  reliqunmae,  numerusvero 
lateris  a  b  eft  a  c  fuperficies,  igitur  e  f,  fit  ex 
fuppofito,  ex  a  e  in  fuum  numerum  ,  eadem 
autem  fic  ex  a  b  in  e  c,  proportio  igicur  a  b 
ad  a  e4vt  numeri  a  e  ad  e  c,  eft  autem  eo  re- 
ilduum  a  e  quantitatis,&  a  c  numeri  rerum, 
quare  regula  erit. 

R  e  g  v  L  A. 

Cum  fuerint  res  srquales  qUantitati  rei,' 
&  quantitatibus  ,  &  nota  fueric  quantitas, 
minuemuseam  ex  numero  rerum,  deinde 
ducemus  quancitatem  in  fuum  numerum,& 
productum  diuideinus  per  tale  refiduum, 
quod  exit  eft  aeftimatio  rei.  Exemplum,  10. 
res,  aequantur  quantitati ,  rei,  &  quatuor 
quantitatibus,  &  quantitas  ipia  eft  8.  aufe- 
ro  8-  ex  1  o.  reliriquitur  2.  duco  etiam  g. 
quantitatem ,  in  4.  numerum  ipfms,  fit  52. 
quem  diuido  per  2.  refiduum  telidtum ,  exit 
16.  xftimatio  rei,  &  vbi  prima  detractio  ne- 
quirecfierijCafusnon  poceft  in  veris  numeris 
eife.  Si  vero  non  quancitas,  fed  ipfa  res ,  (it 
cognica,  quia  ex  a  b,  in  a  c,  fic,quantum  ex 
a  e  in  aggregatum  ex  a  b  &  numero  a  e,  di- 
uidemus  productum  exnumero  rerumin  a> 
ftimatione  rei,  per  aggregatum  ex  ^re  &  nu- 
mero  quantitatum,  quod  exit,  eft  quantita- 
tis  aeftimatio.  Exemplum,  1  o.  res  squantur 
quantitati  rei,&4.quatitacibus,&res  efti<7, 
duco  1 6.  rem  in  1  o.  numeru  rerum,  fit  160. 
diuidoper  2o.aggregatuex  4.  numero  quan- 
titacu  &  16.  rei  aeftimatione,exit  8.aeftima- 

tio 


4 
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tio  quantitatis ,  fi  vero  quantitas  rei  co-  bus  rerum  ,  67  quantitas  rei  eft  jo.  du- 

gnitaeflecduces  talem  quantnatcrn  rei,  in  cemus  ' ?o.  in  4.  numerum  fuum  ,  id  eft 

numerum  quantitatum  ,  67  productum  di-  quantitacum  rerum ,  &  fic  200.  cui  adde- 

uides  per  numerum  rerum  ,  exeunti  adde  mus  ij'.  quadratum  dimidij  10.  numeri  r§- 

quadratum  dimidij  eius  quod  exit ,  diuifa  rum,  fit  225.  cuius  radici  addo  5.  dimidium 

qua  .  ltate  rei  per  numcrum  rerum :  67  ra-  numeri  rerum ,  &  fic  20.  rei  aeftimacio,  vn- 

dix  aggregati ,  addito  dimidio,  quod  prius  de  diuifo  50.  producto  rei ,  in  quantkatem 

in  fe  duxeias,  eft  rei  aeftimatio.  Exemplum,  cxit  2-f ,  a:ftimacio  quanticatis. 


fint  4.  res  a:quales  5.  quantitatibus  ,  67 
quantitati  rei ,  qus  fic  45.  ducam  45.  per 
5.  numerum  quantitatum  ,  fit  11  y  diuido 
per  4.  numcrum  rerum  ,  exit  56^- ,  cui  ad- 
do  3 1  ji  quadratum  5-pdimidij  prouentus 
45.  diuifi  per  4.  67  fittotum  cuiusra- 
dici  qu^  eft  9-f  ,  fi  addantur  5-7  dimidium 
prouentus  diuifionis,  fiet  ij.res. 

DJMONSTRAtlO. 

4  Cum  vero  quadratum  rei :  67  quantitas 
rei,  &  res,  inuicemcomparantur,  fiuncmo- 
di  cres ,  ptimus  eft  ,  cum  quadracum  rei 
xquale  eft  quantitacibusrerum  67  rebus,  vC 
iic  a  b  res ,  cuius  quadratum  a  c ,  &  fit  b  f 
quantitas,  67  ad  quantitates  rerum,  67  erit, 


Demonstr  a  t  I  O' 

Quod  fi  quantitas  rei  ,   

acqualis  fit  quadratis  rei  67 
numero  rerum  ,  ponemus 
rerii  a  b ,  67  quantitatem 
b  c  67  quantitas  rei  a  c,  ea 
caula  neceflario  erit  &c  d  c 
numerus  rerum,  67  a  d  eric 
aggregatum  quadratorum, 
igitur  decradta  d  c  ex  b  c, 
relinquetur  b  d,  qua  diuifa  m 
per  numerum  quadrato- 
rum  ,  prodibit  b  f  sequalis 
a  b.  Reguia  igitur  eft, 

R  E  G  V  L  A4 


l 


vtquoties  b  f  in  b  d  continetur,  totus  fit 
numerus  quantitacis  rei ,  d  c  igitur  exic  rc- 
rum  nUmerus  *  quia  igitur  b  c  arqualis  eft 
a  b.,  67  c  d  eft  numerus  rerum,  erit  Yt  de- 
itradio  numero  rerum  ex  re  ,  relinquatur 
h  d,  productum  ex  numero  quantitatis  rei 
in  quantitatcm.  Vnde  legula. 

REG  V  L  A. 

Cum  quadratum  rei  arquatur  rebus ,  & 
quantltatibus  rerum ,  li  res  eft  cognita  , 
aufcrcmus  ex  ea  numerum  terum,  rehduum 
diuidcmus  per  numcrum  quantitatis  rei,  67 
prodibit  quantitas.  Exemplnm  ,  10.  res 
cum  4.  quantitatibus  rerum,  asquantur 
quadratorei,  67  rcs  eft  30.  aufero  10.  ex 
30.  relinquitur  20.  quem  diuido  per  4.  nu- 
merum  quantitatis  rei ,  67  exit  5.  sftimatio 
quantitatis.  Quod  ii  quantitas  nota  fit,  du- 
cemus  cam  in  numerum  quantitatis  rei,  67 
producto  addemus  numerum  rerum,  67  con- 
flabitur  rci  xftimatio.  Exemplum  ,  10.  res 
&  4.  quantitatcs  rei ,  aequantur  quadrato 
rei ,  &  quantitas  eft  7.  ducemus  7.  in  4. 
numerum  quancicacis ,  67  fiet  2  8.cui  adde- 
mus  10.  numcrum  rerum,  fiet  xftimatio  rei 
38.  Si  vero  produttum  ex  re  in  quantita- 
tcm  cognitum  fuericducemusiptum  in  nu- 
merum  rerum ,  &  ei  addemus  quadratum 
dimidi;  numeri  rerum  ,  &  radix  cotius  cum 
dimidio  numeri  rcrum  fuperaddito  ,  eft  ar* 
ftimacio  rei.  Excmplum  ,  quadratum  rei 
zquatur  10.  rcbus,  67  quatuor  quantitati- 
Tem.ir. 


»1 


Cum  fuerit  quantitas  rei  equalis  qua- 
dratis  rei  67  numero  remm,  67  fuerit  nota 
res  j  ducemus  eam  in  numerum  quadrato- 
tumi  67  produdo  addcmus  numerum  re- 
rum,  67  conflabitur  quancicas.  Exemplum, 
quantitas  rei  sequacur  6.  quadracis  rei ,  8$. 
10.  rebus ,  67  res  eft  4.  duc  4.  in  6.  nume- 
rum  quadratorum  ,  fic  24.  addeei  10.  nu- 
merum  rerura,  fic  34-  «ftimacio  quancica- 
tis.   Quod  fi  quancitas  cognita  fit,  aufere- 
mus  ex  ea  numerum  rerum,  67  refiduum  di- 
uidemus  per  nunerum  quadratorum  rerum, 
quod  exit,  eftaeftimatio  rei.  Exemplum, 
quantitas  rei  3equatur  6.  quadratis  rci ,  Sc 
10.  rebus,  67  quantitas  ipfa  eft  34.  aufero 
10.de  34.  relinquitur  24.quem  diuidoper 
6-  numerum  quadratorum ,  exit  4.  aeftima- 
tio  rei.  Si  verd  quantitas  rei  cognita  fit,  di- 
uidemus  eam  per  numerum  quadratorum , 
6<r  prodeunti  addemus  quadratum  dimidij 
eius,  quod  exic  diuifo  numero  rerum  pet 
numerum  quadratorum  rerum,  67  radix  to- 
tius ,  cum  detraclum  fuerit  idem  dimidium, 
erit  rei  seftimatio.  Exemplum  ,  Quantitas 
rei  xquatur  6.  quadratis  rei ,  67  60.  rebus, 
67  quancitas  lei  eft  1  zoo.  diuide  1  200.  per 
6.  numerum  quadratormn  rei  ,  exit  200. 
cui  addo  2  5.quadratum  5-  dimidij  prouen- 
tustfo.numerirerum',  diuifi  per  6.  nume- 
i-um  quadratorum ,  fic  115-  a  cuius  radice* 
quae  eft  15.  aufero  5.  dimidium  lpfius  prc- 
uentus,  &  relinquetur  io.  rei  aeftimatio,  m- 
de  diuifo  1 200.  qui  eft  quantitas  rei :  pro 
dit  iao.  ceftimatio  quanticatis. 

Demonstratio. 

I  I-  •   •    ,  • 

Qubd  fi  numerus  rerum,  iit  a?quahs  qua- 
draco  rei  &  quancicacibus'  rerum  (ctemm 
ad.vnum  quadratum  ,  vel  ad  vnam  quanti- 
tatem  rei,  percommunemdiuifionem,  iem- 
pcr,  vc  in  vniuerfis  didtum  eft  capituhs ,  rc- 
ducerelicet)  ponemus  ab  rem.quadratum 
eius  a  c ,  numerum  lerum  b  d  ,  erit  lgitjir 
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e  d,  numerus  quantkacis  rei, 
&  c  d  numerus  productus 
numero  quantitatum  in 
quantitatem  ,  qua;  fit  c  f , 
quia  igitur  c  d,  eft  refiduum 
a  b  &c  b  d,  erit  regul-a  hxc. 

Regvla. 


c 

a 


T  "tf 
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Cum  fuecit  humerus  re- 
rum ,  ajqualis  quantitatibus 
rerum  ,  &  quadrato  rei,  &c 
fuerit  res  cognita  ,  auferemus  eam  ex  fuo 
numero.,  Oc  refiduum  diuidemus  per  quan- 
titatis  reinumerum,  quod  exic>  eft  quanti- 
tatis  aeftimatio.  Exerriplum,  10.  reSjSquau- 
tur  quadrato  rei,  &  tribus  quantitatibus  rei, 
&  res  eft  4.  auferemus  4.  ex  10.  relinquun- 
tur  6".  draido  per  3.  numerum  quantitatum 
rei,  exit  1.  arftimatio  quanticatis.  Si  vero 
■quanticas  cognita  fit  ducemus  eam  in  nu- 
merum  quantitatis  rei >  &c  produclum  au- 
feremus  ex  numero  rerum,  refiduum  eft 
rei  scftimacio.  Exemplum,  10.  ressequancur 
quadrato  rei ,  &c  prodndto  rei  in  quantita- 
tem  ter,  &c  quantitas  eft  2.  ducemus  igitur 
2.  aeftimationem  quantitacis,  in  3.  nume- 
rum  quantitatis  rei,&  producitur  6.  quera 
aufero  ex  10.  numero  rerum,  relinqitur  4. 
asftimacio  rei.  Si  verd  produttum  ex  re,  in 
quanticatem ,  cognitum  fuerit,  ducemus  il- 
lud  in  numerum  fuum,  &c  produdtum  aufe- 
.remus  a  quadrato  dimidij  numeri  rerum,  & 
radix  refidui  addita  vel  detracta ,  ab  ipfo  di- 
midio  numerirerum,oftendit  aeftiniationerei. 
Exemplum,  10.  res,  aequantur  quadrato  rei, 
&  3.  quanticatibus  rerum,  &  quantita,s  rei 
eft  8.  ducam  8.  in  3.  m  merum  quantitatis 
rei  ,  fit  24,  hunc  abiiciemus  ex  25.  qua- 
drato  5.  dimidi)  10.  telinquetur  i.  euius^i. 
quae  eft  1.  addita  vel  detracltaex  $.  often- 
dit  6.  vel  4.  seftimationes  rei ,  vnde  diuifo 
8.  quantitace  rei,  per  vel  per  4.  exit  1— 
-Vel  2.  «ftimatio  quantitatis. 

DemOn  strat  10. 

2  Quod  fi  quadratum  rei,&  quantitas  rei, 
&c  quancicas  inuicem  comparentur,  confur- 
gunt  tres  alij  modi,  fit  igitur  primo  quadra- 
tum  rei ,  asquale  quantitatibus  rerum  ,  &c 
numero  quantitatum ,  &  ponatur  a  b  res 
ipfa,  cuius  quadraturn  a  c,  «quale  fit  quan- 
litatibus  rerum  (quasfint  a  d,  ita  vt  d  e  fic 
quantitas)  &  numero  quanritatum  d  e,  qui 
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numerus  quantitatura ,  c  d  refiduum  rei ,  & 
produdti  ex  numero  quanticatis  rei  in  ip- 
fam  quantitatem,  quare  regula  eft. 

R  E  G  V  L  A 

Cum  quadratum  rei  arquale  fuerit  prcr 
ductis  ,  ex  quantitate  in  rem  &  in  nume- 
rum,  fueritque  resipfa  cognita  ,  ducenius 
rem  in  numerum  quantitatum  rerum  ,  & 
produ&o  addemus  numerum  quantitatum, 
&c  cum  aggregato  diuiderous  quadratum 
rci,  prouentus  eft  seftimatio  quanticatis.  E- 
xemplum  ,  quadratum  rei  aequale  fit  fcx 
quantitatibus  rerum,  &  20.  quantitatibus, 
&  ipfares  fit  1 2.  duco  1 1'.  in  6.  numerum 
quancicatis  rei,  fit  72.  cui  addo  20.  nume- 
rum  quafltitatum ,  fic  92.  cum  hoc  diuido 
144.  quadratum  rei,  exiti^-,  quantitas 
ipfa ;  fi  vero-  quantitas  cognita  fic  ,  ducc- 
mus  eam  in  numerum  fuum,  &  feruabimus 
produdtum  ,  deinde  ducemus  eandem  ki 
numerum  quantitatis  rerum  :  huiiifque 
producTri  dimidium ,  infedudtum,  addemus 
priori  produdto  &  radici  ipfius  aggregati , 
abiiciemus  dimidiurn  quod  in  fe  duxera- 
mus,  &  totutn  eft«ftitnatioTei.ExempIum. 
Quadratum  rei,  aequale  fit  12,  quantitati- 
tus,  &  5.  quantitatibus  rei ,  &  quantita* 
ipfa  eft  2.  ducam  i.  quantitatern ,  in  ij, 
numerum  fuum,  fit  24.  dcinde  ducam  ean- 
dem  quantitatem  z.in  5 .  numerum  quanti- 
tatis  rei,&  fit  10.  huius  dimidium  quod  eft 
5.  duco  in  fe,  fit  25.  addo  ad  24.  iam  fei- 
uatum  fit  49.  huius  radici  qua;  eft  7.  addo 
idem  dimidium  quod  eft  5.  nt  2  a.acftimatio 
rei.  Vbi  autem  nota  eflet  quantitas  rei  (& 
eft  infigura  fuperficies  ek)  ducemuseam 
in  funm  nurnerum »  &  produ&i  tertiam 
partem ,  ad  cubum  reducemus ,  ducemus 
&  quantitatem  rei  in  numerum  quantita- 
tum,  6c  dimidium  producliin  fe  muhipli- 
cabimus ,  &  ab  hoc  auferemus  partem 
•  quam  ad  cubum  duxeramus  ,  id  eft  cubum 
ipfum  ,  tertiae  partis,  pvimi  producl;i,  quem 
feruafti ,  &  radicem  huius  tefidui  adde* 
mus  8c  minuemus  a  dimidio  fecundi  pro- 
dudli ,  &  radices  cubicac  aggregati ,  &  ie- 
fidui  fimul  iuncla;  ,  funt  arftimatio  rei. 
xemplum,  Quadratum  rei,  aequale  eft  11, 
quantitatibus  ,  &c  2,  quantitatibus  rei ,  SC 
quantitas  rei  eft  24.  ducam  2.  in  24.  fit 
48.  huius  teitiam  partem,  quaeeft  j^.du- 


Quad.  rei.    Quan.    Qiian.  rei. 

12.  2. 
Quan.  rei  24. 

288.  48. 
144.  16. 
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fit  f  h*  eritque fuperficies  gf,  jequalis  ex 
fuppofito ,  fnperficiei  c  k,  quare  ex  1  j.fex- 
ti  Elementorum,  a  b,  ad  de,  velut  h  f ,  ad 
d  s3  cft  autem  a  b  res,,  d  9  quautitas ,  h  1 


cam  ad  cubum ,  fo  405^.  ducam  etiam  24. 
in  1 2.  fit  2  8 8.  cuius  medietatem  in  fe duco, 
&  fit  144.  medietas  ,  8c  eius  quadratum , 
2073^.  ab  hoc  aufero  409  6.  relifiquituf 
i6"64o.  cuius  radicem  addo  &  minno  h 
144*  fiant  144.  p.  ^l.  16646.  3i  144.  m. 

^i.  i<>^40. 
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y  yt.  16640.  horum  radices  cubicae  iun&a? , 
func  rei  sftimatio.  Quod  fi  ex  numero  per 
aequalia  diuidendo  ,  fumpta  medietas  non 
producat  quadracum  a:quaie,auc  maius  cu- 
bo  tertiae  parcis  primi  produfti ,  operabe- 
rispt  r  refiduum  reguke  capituli,  cubi  aequa- 
lis  rebus  &  numero,  nam  fadfca  multiplica- 
tione  per  produ&utn  ,  vt  in  exemplo  per 
24.  qui  numerus  eft  quantitas  rei ,  erit  cu- 
bus  asirualis  rebus  &  numero :  rebus  qui- 
dem  produdis  ex  quantitate  rei  in  numerum 
fuum :  numero  autem  produ&o  ex  quan- 
citace  rei  in  numerum  quancicacum,  vt  in 
exemplo  diclum  eft  ,  quod  quadratum  rei 
«qualefnit  2.  quancitatibus  rei,  Sc  12.  Sc 
cjuantitatibus,  Sc  qu6d  quantitas  rei  eft  24, 
«Kcernus  igitur  cubusxquatur  48.  rebus,  p. 
a88.numero,  Sc  48.  producitur  ex  24.  in 
2.  &  288.  ex  24.  in  12.  ergo  ponamus 
quod  quadratum  rei ,  «quale  fic  2.  quanti- 
tatibus  rei  &  3.  quantitatibus ,  Sc  quanti- 
tas  rei  fic  8.  ducemus  8.  in  2.  &  3.  &  pro- 
ducentur  16.  Sc  24.  igitur  cubus  a^quabi- 
tur  16.  rebus  p.  24.  &  res  valet  13-  p.i. 
ex  capitulo  fuo,  inde  diuifo  8.  quanticate 


Quad.  rei    Quan.    Quan.  rei. 
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rei,  per$£.  13.  p.  i.exic  $t.  5— m.—,quan- 
titas  ipfa,  eft  aucem  quadratum  13.  p.  r. 
hoc  14.  p.  fy.  5 1.  &  quanticas  rei  elt 

m.  ,  tk  eft  8.  cuius  duplum  eft  1 6. 
Sc  cresquantitaces  func,  ijt.  52'.  m.  2.  quas 
iun&ae  cum  16.  duplo  quantitatis  rei ,  fa- 
ciunt  14.  p.  25.  quadracum  rei. 
Rtttndumi.  Nota^quod  in  hac  regula,  femper  res  eft 
media  proportionalis ,  inter  quantitatem  & 
aggregatum  ex  numero  quanticatum  ,  Sc 
producto  rei  in  nmerum  quantitatis  rei ,  VC 
in  exemplo ,  1^.13,  p,  1.  quae  eft  res ,  eft 
proportionalis  inter  y.,  5-7  m.  — ,  quae  eft 
quancitas,  &  jjt.  $2.  p.  5.  qui  conftacex  3. 
numero  quanticatum  ,  &  produdto  ex  13. 
p,  1.  re  ipfa,  in  2.  numerum  quancicacis 
rei. 

N«*.t.    Nota  ctiam  quod  regula  haec  pendet  ex 
capitulo  cubi  squalisrebus  Sc  numero,  velut 
fequens  ex  capitulo  cutn  Sz  numeri  asqua- 
lium  rebus,  Sc  vltima,  ex  capiculo  cubi  Sc 
rerum  squalium  numero. 
Nw.3.     Nota  etiam  ,  qLl6d  res  eft  eadem  ,  qu£ 
quaericur  in  eapiculo  cubi  aequalis  rebus  Sc 
numero ,  fed  quancicas  eft  numerus ,  qui 
prouenit  diuifo  quocunque  numero ,  per 
rem  ipfam  ,  nam  eidem  capitulo,  cubi  x- 
qualis  rebus  Sc  numero ,  competit  vna  fola. 
tes,  fed  infinitae  quantitates  ,  veluc  di&um 
eft  hic,  quod  res  eft      13.  f .  1.  &  diuifi- 
■mus  S.cjuantitate  rei,  fi  autem  ponatur  cu« 
bus  arqualis  j(>.rebus  &  24.numero,erit  res 
femper  $t.  1 3-p.  i.fed  pofita  quantitate  rei 
4.  erit  numerus  quantkatis  6.  &  quantiti- 
tisrei  4.  &  quantitas  fy.  17-  m.  -7. 

DfiMON?TRATIO. 

10    Qu6dfi  quantitasrei,xquali$  fitquadra* 
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tisrei  Sc  quanticatibus,  ponemus  a  b  rem» 
&  quancicatem  b  c,  &  numcrum  quadra- 
torum ,  fecundum  quem  b  g ,  aequalis  a  b* 
concinecur  in  b  d,  &  erunc  quadrata  a  d  , 
iuncta ,  &  e  c  refiduum  ,  xquale  numere 
quanticatum ,  ik  fit  nume- 
rus  quantitacum  f  c,  erit 
igicur  f  b,  asqualis  e  c,  qua- 
re  b  c  quancitacis  ,  ad  a  b 
rem,  vt  d  c  refidui  rei,  du- 
£ta?  in  numerum  quadraco- 
rum ,  a  quancicace  ad  c  f 
numerum  quantitatum,etic 
etiam  ex  hoc  e  b  refiduum 
arquale  a  f  refiduo  ,  quare 
a  b  media  proportionalis 
incer  a  h  &  b  c,  diuifam  fe- 
fecundiim  numerum,.fecun- 
dum  quem  b  g  continecur  in  b  d. 

Noca  igicur,  quod  in  hac  hac  coca  regu-  Ket. 
la,  res  media  proporcionalis  eft,  interquan- 
titatem  diuifam ,  per  numerum  quadrato* 
rum  ,  &  refiduum  rei  &  numeri  quantica- 
tum. 

R  E  C   V   t-   A  i 

Regula  igitur  eft,  ciim  quantitaslrei ,  ae* 
qualis  fuerit  quadratis  rei  cV:  quantitatibus, 
&  res  nota  fuerit,  ducemus  eam  in  fe,  dein- 
dc  in  numerum  quadratorum,  &  produdtum, 
diuidemus  ,  per  refiduum  rei  a  numero 
quantitatum ,  &  quod  exic  eft  quantitas. 
Exemplum,  Quan.  rei  sequatur  tribus  qua- 
dratis  rei,  &  12.  quantitatibus  ,  &  fit  res 
20.  gratia  exempli,  duco  20.  in  fe,  fit  400. 
duco  400,  in  3.  numerum  quadtatorum  ,  fit 
1200.  diuido  1200.  per  S.  differentiara, 
rei&  numeri  quantitatum,  exit  1  50.  quan-  ^ 
titas  ipfa.  Si  Yer6  quantitas  ipfa  cognita  fits 
non  res ,  duc  cam  in  numerum  quantita- 
tum,  &  produclum  diuide  per  numerum 
quadratorum ,  quod  exic,  abiice  ex  quadra- 
co  dimidij  prouentus  quantitatis  diuifas  pet 
numerum  quadratorum ,  Sc  radix  refidui  > 
addita  vel  detracta  ,  a  dimidio  eiufdem  pro* 
uentus,  oftendit  aeftimationem  tei.  Exem- 
plum,  Quantitas  rei,  aequalis  eft  4.  quadra- 
tis  rei,&  3.  quantitatibus,  &  quantitas  ipfa 
eft  50.  duc  50.  in  3.  numerum  quantita- 
tum  f  fit  150.  diuide  150.  per  4.  numerum 
quadratorum,  exic  377- ,  deinde  diuide  50. 
per  4.  fcilicet  quanticatem  per  numerum 
quadratorum ,  exit  1 2-7- ,  huius  dimidiums 
quod  eft  6~  ,  duc  in  fe ,  fit  3977  ,  a  quo 
abiice        >  relinquuntur  177,  cuius  radix 
eft  I1-7  ,  quae  addita  vel  detrac>a  a  6-7, 
oftendit  aeftimationes  rei,  7-^,  vel  5.  Si 
autem  producl:um  feu  quantitas  rei  eognita 
fit,  ducemus  quantitatem  rei  in  numerum 
quantitacunt,  &  produ&um  diuidemuspef 
numerum  quadratorum  ,  exiens  eft  nume* 
rus,  qui  cum  cubosquacur  totrcbus,  quo- 
tus  eft  numerus  qui  prouenit  diuifa  quanti- 
tate  rei  per  numetum  quadratorum.  Exem* 
plum,  Quantitas  rei,  qu»  fit  1 500.  aiqualis 
eft  4.  quadratis  rei,  Sc  6  quantitatibus,  du«* 
cemus  igitur  6.  in  1500.  fit  9000.  diuide 
per  4.  numerum  quadratorum  ,  exit  2*250» 
numerus,  qui  eum  cubo  Kquatur  37^re; 
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fous,  eftautem  375,  numerus.  qui  prouenit 
diiiifo  1500.  numero  quancicacicatis  rei, 
per  4.  numerum  quadratorum  ,  per  capitu- 
lum.autem  fuura,  res  valet  10.  vel  ij£.  300. 
m.  5.  &  vterque  iftorum  numerorum  po- 
teft  eife  rei  seftimatio  ,  in  cafu  ifto,  quando 
quantitas  rei ,  qua:  eft  1500.  aequatur  4, 
quadratis  rei ,  &  6.  quantitatibus,  &a:lti- 
matio  quantitatis  habetur,diuifo  1500.  qui 
eft  ^ftimatio  quantitatis  rei ,  per  aiteram 
asftimationem  rei. 
*  V 

Demonstratio. 

Cum  ver6  quantitates  c  d ,  in  numero 
c  f ,  zequales  fuerint  quadratis  a  b  rei ,  & 
quantitati  rei  d  e,  reducendo  ad  vnara  quan- 


r 

1 

1 

titatem  rei,erit  dtetradta  corarnuni  fuperficie 
d  e,  fuperficies  g  f  asqualis  a  c  ,  quare  qua- 
dratum  a  b  ,  per  primam  fexti  Elemento- 
rum,  sequale  fuperticiei ,  ex  e  g  in  partem 
e  f  talem,  qualis  a  b  efl:  pars  b  c  ,  igitur 
ex  decimafexta  fexti  Elementorum  ,  a  b 
media  eft  inter  d  c  &  partem  illam  exe  f, 
vnde  regula. 

R  E  G  V  I  A. 

Cum  fuerint  quantitates,  a?quales  quan- 
titati  rei  &  quadratis  rerum,  &  fuerit  nota 
res ,  ducemus  eam  in  fe,  deinde  productum 
in  numerum  quadratorum  ,  &  diuidemus  , 
quod  producitur  vltimo  ,  per  numerum 
quantitatum,  detradta  re,  &  exibit  quan- 
titas.  Exemplum,  1  2.  quantitates,  asquan- 
tur  quantitatl  rei ,  &  tribus  quadratis  rei 
&  res  eft  4.  ducam  4.  infe ,  fit  16.  ducam 
1 6.  in  3 .  numerum  quadratorum  rei ,  fic 
48.  diuidam  48.  per  i2.numerum  quanti- 
tatum,  detra&o  4.  re,  &  eft  diuidere  per  8. 
exit  6.  quantitas  ipfa.  Si  ver6  quantitas 
cognita  fit,  duc  eam  in  numerum  fuum  ,  & 
productum  diuide  per  numerum  quadrato- 
rum  rei :  ei  prouentui  adde  quadratum  di- 
midij  eius,  quod  prouenit ,  diuifa  quantita- 
teper  numerum  quadratorum,  &  radix  to- 
tius,  detra&o  eodem  dimidio,  eft  ;eftimatio 
rei.  Exemplum ,  1 2.  quancitates  ajquantur 
quant.  rei,  &  3.  cjjuadratis  rei ,  &  q.iantitas 
eft  6.  duco  12.  in  6.  fit  72.  diuido  per  3. 
numerum.quadratorumflt24.deindediuido 
6.  Quancitatem  per  3.  numerum :  quadrato- 
ru  fic  24.deinde  diuido  6 .quantitatem  per  3. 
mimeru  quadratomm,exit  l.cgius  dimidium 


quod  eft  t,  duco  in  fe  fit  etiam  1.  ad- 
do  ad  24.  fit  25.  cuius  5.  decra&o  1.  di- 
midio  2.relinquit4.  aftimacionem  rei.  Si 
vero  quantitas  rei  nota  fit,  ducemus  eam  iu 
numerum  quanticatum,  &  produ&um  diui- 
demus  per  numerum  quadratorum,&  quod 
exit ,  eft  numerus  qui  scquatur  cubo  &:  rc- 
bus,  quarum  numerus  eft  id  ,  quod  proue- 

Quad.  rei    Quan.  rei  Quan. 

8.      4  288. 

96. 


mt  diuifa  quantitate.  rci  ,  per  numerum 
quadratorum,  inde  sequatio  rei,  eft  aeftima- 
tio  quasfica ,  vnde  diuifa  quanticace  rei ,  per 
-  a"ftimacionem  rei ,  exibic  aequacio  quanticab 
tis.  Exemplum,  1 2.  res,  sequales  funr  quan- 
ticati  rei,  &  3.  quad.  rei,  &  quanticas  rei 
eft  24.  duco  24.  in  1 2.  fit  2.88.  diuido  per 
3.  nijmerum  quad.  rei,  exit  8.  igitiir  cubus 
p.  8.  rebus  :  a?quatur  96.  tunc  vero  per  ca- 
pitulum  fuum  ,  res  valet  4.  ldeo  4.  eft  rei 
ffiftimatio,  cum  quo  diuide  24.  quantua- 
tem  rei,  exit  6.  quantitas  ipfa. 

Scias:  quod  quodlibet  capiculum,  ieure-  Nmim 
gula  ex  prsecedentibus  habet  omnes  pro- 
prietates  contentas  in  eadem  regula,  in  fin- 
gulis  modis  ,quamuis  modo  vtamut  vna, 
modo  alia  ,  fecundum  quod  illud  quod  eft 
notum,  aliud  fic.  Exemplum,  in  decima  re.- 
gala  funt  quinque  proprietates.  Prima, 
quod  proportio  quantitads  ad  rem  ,  eft  vc 
ducta  re  in  numerum  quadratorum ,  &  de- 
tradta  quantitate,  ad  numerum  quantita- 
tum.  Secunda,  quod  res  eft  media  propor-- 
tione,  inter  quantitatem  diuifara  pernume- 
rum  quadratorum,  &  difFerentiam  rei  a  nu- 
mero  quantitatum.  Tertia,  quod  duda  re 
infe,&  poft  in  numerum  quadratorum  du- 
clo  quadrato,  tantum  fit  quantum  ex  quan- 
titate  in  refiduum  rei  Sc  numeri  quantita- 
tum.  Quarta  &  Quinta ,  funt  reliqui  duo 
modi  procedendi  illius  reguk,  ad  inucntio- 
nem  rei,  horum  exemplain  quaftionibus 
fubiungere  Iibuit. 

Q_v  m  s  t  1  q  I. 

Inuenias  duos  numeros,  quorum  qua- 
drata  iunda,  fint  100.  &produdum  vnius 
m  alterum  duplum  fit  aggregato  eorum. 
Ponemus  primum  rem ,  fecuncium  quanti- 
tatem,  igiturqiiantitas  reixqualis  efl:  2.  re- 
bu5,&  2.  quantitatibus,  quare  ex  quarta 
regula,  proportio  refidui  rei ,  ad  2.  vt  2,  ad 
refiduum  quantitatis  ,  igitur  erunt  tres 
quantitates  proportionales,  refidqum  rei,  2. 
&  refiduum  quantitatis  ,  res  autem  con- 
ftat  ex  fuorefiduo&  2.  fed  quantitas  ex 
fuo  refiduo  &  2.  igitur  res  eft  aggregatum 
prims  &  fecunndas  trium  quantitatumpro- 
portionatium ,  &  quantitas  aggregatum 
fecundse  &  tertiar,  igicur  ex  di&is  in  capitulo 
trium  quanticacum  proportionalium  ,  qua- 
dratum  aggregaci  fecunda:  &  Certiar,  &  cum 
quadraco  fecunds  ,  arquantur  quadrato 
aggregaci  ip^arum  trium  quantitatum, 
at  vero  quadratum  aggregati  piima:  &  fe- 
cundac,  &  quadratum  aggregati  fecunda;  & 

tertia: 
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«crtix  cx  iuppofito  faciunt  leo.  &:  quadra- 
tum  lecunda-  cit  4.  quia  fecunda  quantitas 
proportionalis  fuic  2.  igitur  quadratum  ag- 
grcgati  omnium  trium  quantitatum  elt 
104.  igitut  trcs  quantitatcs  ipiav  iuncta:, 
lunt  fc.  ic4-  &:  quia  lccunda  cit  2.  eruntre- 
hquj ,  tcilicct  pruna  &c  tertia ,  r>.  104.  rh. 
a.  fac  igitur  ex  r:.  104.  m.  2.  duas  partes , 
producrntcs  4  quadracum,  2.  Sc  erunc  Ri. 
26.  rh.  1 ,  p.  rj.  v.  2    rh.  «i.  104.  &;  r>.  16. 
m.  1.  rh.  it.  v.  2  f.  m.      104.  &:  quia  rt-s 
cunlrac  cx  prima  &:  fecunda  proporcionali , 
ciic  i^icur  vt  addamus  2.  vtrique  paici,  lci- 
hccc  lccundara  quantitatem,  &  fiec  res  ijt. 
i6  p.  r.p  w.v.  23.  m  RM04.&  quanticas 
r:.  2<5.p.i  Jn.ijt.v.2  i.m^.ic^.honimqua- 
draca  lun&alunc  ioo.praxifc,&  productum 
vnius  in  alcerum  cit  rj.  4i6.p.  4.  duplum 
aggrcgaii  eorum  ,  via  vero  communi  pro- 


fc.  26. p.  i.p.  R:. v.  l}. 
k:.  26. p.  i.rh.  Rt.  V.  1}. 


104. 
104. 


j  t.  Vm>  JO.  p  Ri.  V.  2068.  ih.  Rt.  l66l+. 

|  Rt-  v,na  50.  rh.  R:.  v.  2068.  rh.  Rt-  2 6614. 

ccdcndo  ,  perucnires  ad  parces  has  ,  quas 
vidcs  infra  ,  liquec  autem  quod  illa:  confu- 
(xmagu  luuc,  qaarouis  fuperioribus  acqui- 
uaicanc. 


s  T  1  o 


1  I. 


Inuenias  duos  numeros ,  quorum  qua- 
diau  iundta  finc  loo-  &  quadracum  maio- 
Htj  arquaJe  fic  duftui  maioris  in  minorem 
quaccr  cura  odtuplo  maioris.  Ponemus  ma- 
iorcm  rcm,  minoiem  quancitacem ,  ericquc 
quadratum  rei  ,xqual-  4.  quancicatibus  rei 
t<  8.rebus,  quare  cx  fexca  regula  ,  aufere- 
mus  8,  ex  ie,  fc  fiec  refiduumres  rh.  8.  vn- 
dc  diuifum  per  4.  exibic  7-  rei  m.  2.  &  hxc 
eft  quantitas  quadrata  igitur  rci  &  7-  rei  m. 
2.  xqualia  funt  no.  quare  i~-quad.  p.  4 
rh.  1.  rc  ,  arquabitur  100.  &  quadracum  x- 
quabitur    rci ,  &  90.77 ,  quare  res  eft  m. 


.  lli  p.  h »  &  quantitas  cft  7-  huius 


m.  2. 


tcihcet  Ri.  5,-7;  m.  177. 

Q_V  itsi  10  III. 

Inucnijs  duos  numeros,  quorum  quadra- 
ta  iuiufta  linc  ioo.  &  productum  vnius  in 
alterum  ,  xquale  fit  tripio  quadrati  minoris 
&  fexcuplo  eiuldtm  minoris.  Ponemus  rem 
minorem  numerum,  &  qnancitatem  maio- 
rcra ,  igitur  quanncas  rei,  aequacur  3.  qua- 
dracis  rci&6.  rebus  ,  quare  ex  fepcima  re- 
gula,  quantitas  elt  3.  res  p.  6.  quadrata  , 
igitur  rei  &  tiium  rerum  p.  6.  iunda  func 
joo-  igicur  10.  quadracap.  36.  rebus  p.  3«». 
arquancur  ico.  &  1.  quad.  p,  3-freiaequa- 
tur  <J4-,res  igicur  eft,  Rt.  977  rh.  i-f  ,  & 
quauticas  cnplum  huius  p.  6.  id  eft  Rt. 
8677  p.f. 

Qjv  itSTIO  IV. 
Fac  dc  io.  tres  paites  in  coutinua  pro- 


porcione,  quarum  mediae  quadracum  azqua- 
ie  fic  duplo  pioducii  medi£e  in  minorem,  8£ 
quadtuplo  minoris.  Pofica  media  re,  &cmi- 
nore  quancitate,  erit  quadracum  rei,  aequale 
2.  quaniicatibus  rei,  &:  4-  quantitatibus. 
Quare  ex  nocando  primo  nonat  regulae,  res 
media  eft  proeorcionalis,  incer  quancitatem 
&:  aggregatum  ex  numero  quantitatum  4. 
ac  producto  rei  in  numerum  quantitatis 
rei ,  fciiicec  2.  tertia  igicur  quantitas  eft  2. 
rc^p.  4-  quia  igitur  cercia  quantitas  eft 

2.  rcs  p.  4.  &:  fecunda  res  ,  &  hx  cum 
prima  conitituunc  10.  erit  prima  6.  rh. 

3.  rebus  ,  quare  dudla  prima  in  terlfarn  , 
hcc  quadratum  fecundje  ,  igitur  1  =  quadra- 


2.res  p.4. 
4.  p.Rt.  Ijy 


res    |         3.  rebus. 

ri.  ^  \6.  m.^.3o-f 


tum  arquatur  24.  rh.  quadratis,  qua- 
re  7.  quadrata  iEquantur  24.  &  res  eft  Ri. 
34-,  ik  hxc  eft  media ,  cuius  duplum  p.  4. 
eft  tertia,  videlicet  4.  p.  :&t.  1 37"  >  nic^e 
tracto  aggregaco  fecundae  &:  certiae  ex  10. 
reiinquicur  prima  6.  rh.  rl-  3  07-,  has  aucem 
quancicaces  proporrionales  funt ,  &:  qua- 
dratum  fecundae  eft  aequale  duplo  produai 
fecunda?  inprimam,  cumquadruplo  piimae, 
vc  proponebaCur. 


s 


C  A  V  V  T  XI. 

VeCubodrrebus  tquMus  Nttmerol 

C  r  v  1  o  Ferreus  Bononienfis  iam  an- 
nia  ab  hinc  criginca  ferme  capiculum 
lioc  inuenic ,  tradidic  ver6  Anthonio  Ma- 
rur  Florido  Veneto  ,  qui  cum  in  certamen 
cum  Nicoiao  Taitalea  Brixellenfe  aliquan- 
do  veniilet,  occafionem  dedit ,  vt  Nicolaus 
inuenerit  &:  ipfe  ,  qui  cum  nobis  roganti- 
bus  tradidiflec  ,  fupprefla  demonftratione , 
freti  hoc  auxiiio,  demonftrationem  quaellui- 
mtis ,  eamque  in  modos ,  quod  difficiilimum 
fuit,  reda<5tam  (lc  fubiiciemus. 

DlMONSIRATIO. 

> 

Sit  igicur  exempli  cauf4  cubus  g  h  ,  & 
fexcuplum  lacecis  g  h  aequale  20.  &  ponam 
duos  cubos  a  e  &  c  I ,  quorum  difterencia 
iic  20.  ica  quod  produftum  a  c  lateris  ,  in 


c  k  latus ,  fit  2.  tertia  fcilicet  numeri  rerum 
pars,  &  abfcindam  c  b,  asqualem  c  k  ,  di- 
co,  quod  fi  ita  fuerit,  lineam  a  b  refiduum, 
cile  aequalem  g  h,  &  ideo  rei  aeftimationem, 
nam  de  gh  iam  fupponebatur ,  quodita  ef- 
fet,  perficiam  igitur  per  modum  primi  fup- 

pofiti 
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pofici  fexti  capituli  huius  libri,  corpora  d  a, 
d  e,  d  f,  vt  per  d  c  intelligamus  cubum  b  c, 
per  d  f,  cubum  a  b,  per  d  a  criplum  c  b  in 
quadratum  a  b,perd  e  triplura  a  b  in  qua- 
dratum  bc.  Habebimus  igitur  quatuorfup- 
pofita ,  quorum  duo  dicta  iam  funt ,  fcilicet 
qu6dex  a  c  in  c  K  ,  vel  c  bfit  2.  &  quod 
difFerentia  cubi  a  c  a  cubo  c  b  cft  20.  ter- 
tium  deducitur  cx  his  &  eft  qu6d  cum  id 
quod  producitur  ex  a  b,  b  c ,  a  c  ter  fit  x- 
quale  difierentiae  d  e  &  d  a  &  tiiplum  pro- 
dudti ex  a  b ,  a  c,bc lexcuplum  a  b  nam 
productum  ex  a  c  in  c  b  ,  eft  2.  ex  primo 
luppofito,  ergo  triplum  eius  eft  fex ,  &  pro- 
ductum  hoc  in  a  b  fexcuplum  ipfius  a  b. 
Hoc  autem  eft  differentia  d  e  &  d  a.  Quar- 
tum  quod  patet  ex  primo  &  fecundo  corol- 
lario  fexti  capituli  quod  d  f  eft  differentia 
cubi  a  e  cum  triplo  a  c  in  quadratum  c  b  a 
cubo  cb  cumtriplo  c  b,  in  quadratum  a  c. 
Ponatur  igitur  cubus  a  c ,  «,  cubus  a  b  c* 
triplum  c  b  in  quadratum  a  c ,  y,  triplum 
a  c  in  quadratum  c  b,  /,  differentia  ,  * ,  & 
/8, e, differentia  y  differencia  *&  «^a 

$Sc  y  C.  Igitur  cum  «  componatur  ex  £  &  C, 
vt  facile  eft  demonftrare  in 
numeris  quos&  proexem-     f*    <a  [ 
plo  a  latere  piopofui  «  au-    j         |£  ,  » 
tem  eft  2o.exfecundofup-       C    y  \ 
pofito  &  £fexcuplum  a  b 
&  0  cub.  a  b  igi- 
tur  cubus  a  b  f 


1 
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cum  fexcuploa  b 
quod  eft  cum  fex 
rebus  ,  nam  a  b 
eft  latus  fui  cubi , -aequatur  20.  igitur  cum 
&  b  h  cubus  cum  fexcupio  b  h  xquetur  20. 
erit  b  h  cubus  cum  fexcuplo  b  h  arqualia  cu- 
bo  a  b  cum  fexcuplo  a  b,  igitur  a  b  eft  res, 
&  ipfa  eft  ditferentia  duorum  laterum  pro- 
ducentium  2.  &  quorum  cubi  diffcrunt  in 
20.  quod  erat  demonftrandum.  Ex  his  con- 
lciemus  regulam. 

Resvla. 

Deducito  tertiam  partem  numeri  rerum 
ad  cubum,  cui  addes  quadratum  dimidij  nu- 
meri  a:quationis  ,&  totius  accipe  radicem  , 
fcilicet  quadratam ,  quam  feruabis  vnique 
dimidium  numeri  quod  iam  in  fe  duxeras, 
adiieies,  ab  altera  dimidium  idem  minues, 
iiabebifque  Binomium  cum  fua  Apotoma?, 
inde  detracta  cubica  Apotoma»  ex  qz. 
cubica  fui  Binomij ,  refiduum  quod  ex  hoc 
relinquitur,  eft  rci  aeftimatio.  Exemplum, 


cubus  p.  6,  rebus  aequalis  20. 
2.  20. 
8.    -■  10. 
108. 
108.  p.  10, 
32.  108.  m.  10. 
fy.  v.cu.  ijt.  1 08.  p»  10. 
m.      v.cu.fy.  108.  rn.  ro. 


cubus  &  6.  pofitiones,a£quantur  20.  duci- 
to  2.  tertiam  partera  6.  ad  cubum  ,  fic  8. 
duc      dimidium  numeri  in  fe ,  fit  1 00. 


iunge  too.  &  8.  fit  108.  accipe  radicern 
qux  eft  Vfi.  108.  &  eam  gemina  bis ,  alte- 
ri  addes  1  o-  diniidium  numerj ,  a  b  akero 
minues  tantundem  ,  habebis  Binominm 
108.  p.  ro.  &  Apotomen  y..  108.  m.  10. 
horum  accipe  cubas  &  minue  illara 
quae  eft  Apotoma?,ab  ea  quae  eft  Binomij, 
habebis  rei  aeftimationem  ,  ^i.  b.  cub. 
108.  p.  io.m.  ^i.  v.  cubica  -fy..  108.  m.io. 
Aliud,  cubus  p.  3.  rebusiequetur  10.  duc 

1.  tcrtiam  partem  3.  adcubum,  fit  1.  dus 
5.  dimidium  10.  adquadratum,  fit  i^.iua- 
ge  25.  &  1.  (iunt  16.  huius  radici  adde  5. 
&  ab  ea  minue  5.  habebis  Binomium  fy. 
16,  p.  5.  &  Apotomen  z6.  m.  5.  igitot 
rei  a?ftimatio  eft  v.  cubica  16.  p.  5 
m.  ^t.  v.  cubica  ^t.  16.  m,  experientia  fic 
habetur. 

ra.  v.  cubica  ra.  16.  p.  5.  ni.  ra»  v.  cubica 
ra.  27.  m.  5. 

cubi  partiuro  ra.2<j.p.  5.  m.  ra.26.m.j. 
hoc  autem  totum,  vc  liquet,  eft  10. 
Quad.  partium  ,  ra.  v.  cubica  ji.  p.  ^i. 
2500.    fy..  v.  cubica  5 1  .m.  iji.  1600. 
triplicata  quadrata  partium  ,    ^j.  v.  cub. 
1 277.  p.  1S55400. 
ra.  b.  cubica  1  /77.  m.     186^5400.  pat? 
tes  ipfae. 

m.  ra.  v.  cubica  16.  m.  5.  p.  ra^v. 
cubica  fy..  16.  p. 

Producta  partium  in  triplata  quadratorum: 
p.  ra.  v.  cubica  49299354.  p.  ^885.  m. 
ra.  47385000.  m. 7020. 
m.  ra.  v.  cubica  49299^54.  m.  6885.  m. 
ra.  47385000.  p.  7020* 
Porro  hx  ra.  cubi cx  cjuatuor  nominibus 
conftantes,  ad  duas  reduci  poflunt,  eum 
enim  (3885.  dempferis  ex  7020«  relinqui- 
tur  1 3  5  .dctracta  etiam  radice    47  3  8  5  000, 
exradice492  993  54.relinquitur     i  8854. 
igitur  talia  producta  erunt  y..  v.  cubica 
18954.  re*  135-  ro.  ra.  v.  cubica  ra. 
1  8954.  p.  135.  cubus  igitur  totus  ,  ex  de- 
monftratis  in  tertio  libto  eft  lo.p.ra.v.cubi- 
ca  ra.  1 8954.  m.  1 3  5.  m.  ra.  v.  cubica  ra. 
1  8954.  p.  135.  at  ver6  tres  radices  leu  rcs 
funt, 

ra.  v.  cubica  ra.  18954.  p.  135.  m.  ra.  v. 
cubicara.  18954.n1.  135. 

lunctis  igitur  omnibus  fimul ,  cum  radi- 
ces  illa:  vniuerfales  cubici  mutuo  fe  deleac, 
fietaggregatumcubi  &  trium  rerum,io  ad 
vnguem. 

Exemplum  terdum  ,  cubus  &  6.  res 
xquantur  z.  duc  2.  tertiam  partem  nume- 
ri  rerum  ,  ad  cubum  fit  8.  duc  1.  dimidimn 

2.  ad  quadratum  fit  1.  iunge  8.  &  1. 
fiunt  9,  huius  radix  eft  3.  ergogeminats  y 
alteri  adde  1.  dimidium  numeri ,  fiet  4.  ab 
altero  minue  1 .  fimiliter  dimidium  reliquum 
numeri,  fit  2.  minueigitur  ra.  cubi  minoris 
ex  maiote  ,  habebis  Kftimationem  rci ,  ra. 
cubicam  4.  m.  ra.  cubica  1. 

Memenco  autem  eius,  quod  in  capitulo 
de  educenda  cubica  tadice  in  libro  tertio  dl 
xeramus ,  quandoque  radices  illas  vniuerfa- 
les  cubicas ,  numero  integro,  vel  fraclo  s» 
quipollere,  vt  in  primo  exemplo  docuimus, 
nam  ra.  v.  cubica  ra.  108.  p,  10.  m.  ra.  v. 
cubica  ra.  1 08.  rij.  10.  eft  2.  vt  ibi  exregnl* 

patet, 
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p.itct ,  &  vt  cxperimento  Ctiam  ,  notiflfi- 

mum  cft.  •  *f"  £^ 

FiCjlc  rarcm  cft  iritclligere  tum  m  hoc 
capttc  tum  tcquentibus,  quad  habita  xiti- 
mationc  &  numeto  rerum ,  habebimus  au- 
l  1  im  Avlu.uionisdu£kaac(timationeinnii- 
incrum  reru ,  &  eius  quod  producitur  addi- 
ta  cub  1  tiutJ-  ra :  aggregituro  enim  elt  nu- 
mcrusxquaiicnis  vclut  1.  cubus  p.  3-  pof. 
a-tliuutioclt  1.  dicoduces  l.in  3.  fit  6.ad- 
dcci  8-cubum  ».  Bti*  numerus  arquatio- 
nis.  Et  fimtlitcr  li  1  cub.  p.  certo  numero 
Itrom  cubiisrcltimatio  fit  iu-  8.  m.  i.gratia 
exempii,  arquetur  10.  tunc  habcbimus  nu- 
mcrum  rcrum  duc.-ndo  r:.  8.  m.  1.  adcu- 
bum  firp^.  ?ico.  m  56.  detrahc  a  numero 
xquationis  qui  eft  20.  relinquetur  76.  m. 
*.  3100.  hocdiuido  per  qt.  8.  m.  2.  «ftima- 
uoncm.cxibit  numcrus  rcrum  Rr.648.rn.  2. 

Et  fcias  quod  a-quatio  hxc  communisef- 
fe  potcft  omnibus  capkulis  ,  velut  cubi  & 
mimeri  xqu.ilium  rcbus,  vt  fi  1.  cub.  p. 
1  i.aquetur  34-  po(.  &  rci  aeftimatio  eft  3. 
p.     7.  vcl  3.  m.  r:.  7.  ide&  fi  velim  1. 
cub.  p.  mimcro  pof.  iqtulcra  i2.(ub  hac 
.Tllinut  .ii.  Cfil  cx  regula  pra-cedente  nu- 
metwicnmi  pj.  10  S.  f.  1.  Sequendo  igi- 
:ur  formam  cftpituH  huius ,  &  capiendoter- 
tiam  paitcm  numcri  rcrum,  quat  eft  R:i  1  2. 
p.  -  &  duccndo  ad  cubum  fit  ijt.  1 90  $  5  5  *• 
p'.  ii4:Vaa>  36.quadr.uum  dimidij  12. 
numcri  arquationi*  •  hab*.bis  Rr.  v.  R:. 
1905(11.  pw  l6°'  cui  addc&detrahcrt. 
cV  accipc  Rt.  cub  lubrbisxftimationem  m 
iv.v.cu.  m-  v.Ri.  1905551*  p.  26077  p. 
m.  *.  v.k-  v.  Rc.ipo5J5-  p-  »60/,  m.  6. 


Gah  t    X 1 1. 

Demonstratio. 

SIt  ctiampubus  xqualis  rebus  &  nume- 
ro ,  &  fmt  duo  cubi  d  c  &  d  e ,  quorum 
laccra  a  b  &  b  c,  producaut  tertiam  par- 
tcm  numcri  reruro  ,  inuicem  du£ta  ,  &  ipii 
cubi  iuncti  a-quales  illi  numero,dico  a  c  cf- 
fc  1  a  quariitx  a-ftimationem ,  ciim  cnim  ex 
a  b  in  b  c  fiat  tcrtia  pars  numeri  rerum,ex 
a  b  in  b  c  tcr  ,  fict  numerus  rerum  ,  &  ex 
ac  in  produ&um  ex  a  b  in  bc  t",  ficnt 
ics  ipfe,  polita  acrcatcxac  in  produ- 


li  fexti  conftituunt  cubum  ae,  cubi  eriam 
d  c&d  i,  aequiualent  numeio  propofito> 
igitur  cubus  a  e  a-qualiseftuebus&  nume- 
ro  propofitis  ,  quod  erat  demonftrandum* 
fupeteft  ofteatlere,  quod  triplum  a  c  m  pro- 
dudum  a  b  in  b  c>  fit  xquale  fex  corpori- 
bus ,  id  olkndam ,  il  piobaueio  ex  a  b ,  in 
b  c  dudo  irj  a  C  *  fieri  duo  corpora  ex  a  b 
in  quadratum  b  c.  &  ex  b  c  in  qUadratum 
a  b,  nam  quod  fit  ex  a  c  in  produdtum  a  b 
in  b  c ,  xquale  eft  ei,  quod  fit  ex  a  b  in  fu-  . 
perficiem  b  e,  latera  enim  omnia  omnibus 
funt  a-qualia ,  fedhoc  aequale  eft  ei,  quod 
fit  exabincd&de,  quod  autem 
fit  ex  a  b  in  de,  aequalg  eft  ei  ,  quod 
fit  ex  c  b  in  quadratum  a  b ,  quoniam  late- 
ra  omnia  omnibus  funtaequalia,  quod  igi- 
tur  ex  a  c,  in  produftum  a  b  in  b  c  fit , 
xquale  eft  his  ,  quae  fiunt  ex  a  b  in  quadra- 
tum  b  c  &  ex  b  c  in  quadratum  a  b,  quod 
eft  propofitum. 

R  E  G  V  L  A. 

Regnl»  igitureft ,  cum  cubus  tertife  par- 
tis  namCrirerum,  maior  non  fuerit  qua- 
drato  dimidi)  numeri  aquationis ,  aufcres 
ipfumexeodem,  &  rcfidui  radicem  adde 
diinidio  numeti  arquationis,  atque  lterum 
minue  ab  eodem  dimidio  ,  habebifque  vt 
dicunt,  Binomium,  &  Apotomen,  quorum 
P..  cubicx  iunflae  rem  ipfam  conftituunt. 
1  cemplum,cubusaequatut  6.  rebus  p.  40- 
1     .  .'icrtiam  partcm  numeri  rcruni  ad  cu- 
luun.  fit  8.  aufcr  ex  400.  quadrato  20.  di- 
rmdij  numeri,  fit  &u  huius  radicem  ad- 
lice  adio.  p.^.^oi.dctraheetiamab  eo- 

dcm,  fit  20.  m.  *.  39*  h°rum  cubic* 
iuriCbe,  feeiant  rei  xftimationem  ,  Rt.  v. 
cubicam  20.  p.  y.  39»-P-  V-  v.cubica  ao, 
m.  AUud,cubusapquatut6.  rebusp. 

6  tertiam  partem  numeri  reru.ro,  qux  eft  2. 
ad  a.bu  ducito,  fit  S.detrahe  ex  9.quadrato 
dimidr.  6  nun^eri  aequationis,relinquitur  1. 
cuius     eft  1  •  hanc  adde  &  minue  a  3.  di- 
midionumcri,  fiunt  partes,  4.  &  2.  qua- 
rum  ju.  cubicxiundx,  faciunt  Rt.cubicam 
.  f>.  &.  cubica  2.  seftimationem  rei. 
At  vbi  cubus  tertiae  partis  numen  re- 
rum,exctdat  quadratum  dimidij  numeri, 
ccquationis,  quod  accidit  quandocunque  nu- 
mctus  arquationis  eft  minor  ±  cubi  lllius  , 
vel  vbi  cx  -7  numeri  rerum ,  producitur  m 
eiufdem  numeri  maior  numerus  nu- 
mcro  aequationis,  tunc  confuks  Ubrum  AU- 
ust  hic  adiedtum. 


G  A  P  V  T  XIII. 

Ve  Cnbo  &  n  umero  aquMus  rebus* 
Demonstratio. 

HO  c  capitulum  ex  praecedenti  trahi- 
tur,  fic  igitur  cubus  g  h ,  sequahs  ie- 
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refidui  cd  fic  c  e  ,  fit  vero  m  k  dimidium 
hk,  aqua  abfcindacur  m  n  ,  aequalis  c«, 
dico  qued  tam  h  n  quam  nk,  cubi,  cum 


addito  ei  rectangulo  h  n  in  n  k,  at  quod  fic 
ex  h  n  in  n  k  cum  quadrato  n  h ,  acquale 
eft  produ&o  ex  k  h  in  h  n  >  per  tertiam  fe- 
cundi  Elementorum  ,  igiturquadratum  a  b 
fuperat  quadratum  nk  in  produ&e  k  h  in 
h  n  femel,  cum  igitur  numerus  f  contineac 
K  h  in  produeto  k  h  in  h  n,&  cubus  K  n  con- 
tineat  K  n  in  quadrato  K  n,  erit  vt  cubus 
k  n  cum  numero  f ,  feu  cum  produ&o  ex 
k  n  in  reclangulum  k  h  in  n  h  ,  icqualis 
produ&o  a  b  in  k  n,  igicur  cubus  k  ncum 
eodem  numero  f,  aequalis  efta  b  numero  re- 
rum  eidem. 


Re 


G  V  t  A 


o 


m 


h 


F. . 


numerus 


Regula  igitur  eft  cum  /ueric  cubus 
&  numerus  squalis  rebus  ,  inuenies  =efti= 
macionem  cubi  cequalis  cotidem  rebus,  & 
eidem  numero  ,  cuius  dimidium  in  fe  duci- 
to  &  criplicato ,  hoc  abiice  ex  numero  te- 
rum,  &  fy.  refidui  addita  diirndio  a?ftima- 
tionis  cubi  aequalis  rebus  &  numero,  vel 
decraclra,  oftendic  aeftimationem  cubi  &  na- 
meri  arqiulium  rebus.  Exemplum ,  cubus 
p.  5.  ajquatur  8.  poficionibus,  tuncinuenio 
aeftimationemcubi  sequalis  8.rebus  p.  3.  ex 
pra» cedenti  capicuto  ,  &  eft  etiam  3 .  huius 
dimidium  duco  in  fe,  fit  i<j  >  criplica,  fic 
6-^3  abiice  ex  8.  rerum  numero  ,  Et  re£. 
duum  iA,  cuius  jg*.  addita  vel  detra£ta  ab 
1-7-  dimictio  ssftimacionis  cubi  aequalis  re- 
bus&numero,  oftendic  vcrafque  aeftima- 
ciones  cjuaditas  alteram  i~  p.  fy.  1^-,  re- 


numero £arquantur  rebus  a  b,  vt  numerus 
rerurn  &  iequatioms  idem  rnaneat ,  &  pri- 
mo  oftendamus  de  hn,  conftac  enim  cu- 
bum  h  n  continere  lacus  fuum  h  n  in 

quadtaco  h  n,  quadratum  autem  a  b  (  quia  liquam  1-^  m.      1— , 
g  1  arqualis  eft  a  d  ,  &  g  I  c?iplum  eftqua- 

draci  h  m )  arquale  eft  criplo  quadraci  hm,  Demonstratio. 
&  quadrato  m  n,  h.ec  autem  fuperant  ex 

fecuudo  Elementorum,  quadratum  h  n,  in         Nunc  eciarn  oftendamus,  quomodo  ma- 

duploh  m  in  n  h,  quate  in  eoquod  fit  ex  iore  ffftimatiome  habit»  >  abfque  auxilio 

Ji  k  in  n  k ,  quia  h  k  dupla  eft  ad  h  m  ,  prscedentis  capitulihabeatur  &  reliqua,  & 

cubus  igitur  h  n ,  continet  latus  fuum  h  n  Bt,  vt  ex  a  d  ad  a  c  quadratum  fiat  nume- 

in  fuperficie  a  b  mintts  eo,  quod  fit  ex  h  k  rus  arquacionis,  ita  quod  quadrata  a d &  ac 

in  k  n.  At  ver6,  quia  cubus  g  k  contine-  iun&a,  faciant  numerum  rerum,  eritque  ex 

bac  res  feu  lacera  h  k  m  quadraco  h  k ,  vel  odrauo  capitujo,  a  d,  rei  leftimatio,  &  fit  f  h 

in  quadrato  a  b ,  eum  numero  f ,  igitur  ex  linea ,  aii  fi  adderetur  dimidium  a  d  qua- 

communi  animi  fententia,  f  numerus  aequa-  dratum  totius,  aequale  fcret  quadrato  a  c & 

lis  eft  producto  ex  h  k  in  differentiam  qua-  quadrato  dimidij  a  d,  dico  f  h  efle fecundum 

dratorum  a  b  &  gk,  at  difterentia  g  k  5c  sftimationem,  quando  cubuSeum  numeto 

a  b  eft  ,  quanta  differentia  h  1  &  c  b,  quia  ex  a  d  m  a  c  squalis  eft  rebtss  in  quadrato 

ad  eft  aequalis  g  1, differentia  autem  h  1  &  a  c,  &  quadtato 

c b  eft,  vt  quadrati  h  m  &  m  n,  igitur  ex  a d,fiatquadratum 

differentia  quadrati  h  m>  &mnin  hk,fit  f  g,  ^aod  cum  qua- 

f  numerus,  at  verfr  per  eandt  n ,  dinerencia  drato  f  h  aequale  fit 

quadratorum  h  m,  feu  m  k>&  m  n  ,  eft  du-  quadratis  a  c  *& 

plum  m  n  in  n  k,  curaquadrato  n  k ,  &  a  d,  iun&is  ,  quia 


ideo  m  n  &  m  k  in  n  k,  &  ideo  h  n in  n  k, 
igiturexhkinproduftum  h  n  in  nk  fitf 
numerus  3  addatur  igitur  f  numerus  ,  cubo 
h  n  „  &  ex  alia  parce  produilura  ex  h  k  in 
k  n  duclurn  in  h  n  produ&oex  h  nin  fuper- 
riciem  a  b,  minus  producto  h  k  in  k  n ,  fiet 
cubus  h  n  cum  numero  f  asqualis  h  n  du&as 
in  a  b,  feu  rebus  ex  &  b ,  quod  erac  proban- 
dum.  Similiter,quia  cfifTerentia  g  k  Sc  a  b> 
quaieft  h  n  in  kn,  dudta  in  Kh,  producit 
f>differencia  etiam  a  b  &quadrati  k  n  (cum 


igicur  quadratum 
compofita?  ex  f  h 
&  dimidio  a  d,  a?- 
quale  eftquadratis 
ca  &  dimidij  a  d, 
erit  per  quartam 
fecundi  Elementa- 
rum,  abiedto  con> 


muni  quadrato  dimidij  a  d,  quadratutn  a  c 
sequale  quadrato  f  h,  &  duplo  f  h  in  dimi- 
dium  a  d,  quare  rettangulo  ex  f  h  in  a  d 
$  b  ,  fit  iequalis  quadratis  h  m  &  m  k  &  femcl  cum  quadrato  f  h ,  quare  ex  decima- 
sns  n,  &  dudcui  k,  ra  in  m  h)  aiqualis  eft  dif.  fexca  fexci  Elemencorum  a  b  media  propor- 
ferentia;  dupii  k  h  in  h  n  a  qUadrato  n  h      tioae  intcr  £  h  &  aggregatun?  f  h  &  a  d, 

quia 
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quia  vero  quadratum  e  g  ,  additum  produj. 
&o  f  h  in  fe,  &  in  a  d,  tantum  facit,  quan- 
cum  additum,  quadrato  a  c,  •  g ,  veto  &  f  h 
quadracum ,  aequxlia  fu»u  quadratis  a  d  & 
a  c,  ex  fuppofito,  erit  quadratum  a  c  & 
quadratum  a  d  &  ptodu&um  f  h  in  a  d, 
aequalc  quadratis  a  c  &  e  g,  inde  abic&o 
communiter  a  c  quadrato,  cric  e  g  quadra- 
tum ,  aequale  ei  quod  fit  ex  f  h  in  a  d  cum 
quadracoa  d,  per  eandem  e  f  medja  propor- 
tione  eft  incer  a  d  &  aggregacum  ex  a  d  & 
h  f,  cumque  fimiliter ,  vc  oftenhim  eft ,  a  b 
fic  media  proportione  per  67.  iib.  de  Pro- 
porc.  feu  quinti  huius  inter  f  h  &  aggrega- 
tum  f  h  &  a  d,  eric  quia  f  h  &  a  d  iun&as 
in  vtroque  ordinc  funt  prima  quantitas  , 
proportio  f  h,  ada  d,  vt  a  b  ad  e  fduplicata , 
quare  ex  decima  feptims  fextiElementorum, 
f  h  ad  a d,  vt  a c  ad e  g,trigefima  quarca  vn- 
decimi  Elementorum ,  coipus  quod  fub  f  h 
&  e  g  continetur ,  aequale  eft  corpori.  fub 
a  d  &  a  c  ,  quare  &  numeso  squationis , 
cumque  quadrata  eg&  h  f  x  aequentur  nu- 
mero  rerum,  quia  quadratis  a  c  &  a  d ,  erit 
cx  o&auo  capitulo  huius,  h  f  etiam  atftima- 
lio  rei,  ineodemcapitulo.  Vnde  regula. 

.Recvla. 

Duc  dimidium  maioris  xftimationis  in 
fe,  &triplica,  &aufer  a  numero  rerum  ,  & 
^t.  refidul ,  decra&o  dimidio  maioris  a?fti« 
nationis,  eft  xquatio  quxfita.  Exemplum, 
cubus  &  60.  arquatur  46".  rebus  &  maior 
arquatio  eft  6:pio  habenda  reliqua  duc  3. 
dimidium  prioris  aelhmationis  infc,  fic  9. 
hunctriplica  fic  27-abiice  27.6x46.  relin. 
quitur  19.  ab  huius  radice  abiice  3.  dimi- 
dium  primae  xftimationis ,  habebis  fecun- 
dam  xftimationem  19.  m.  3.  Ex  hoc 
capite  habcntuc  cria  corollaria',  primum 
quod  xftimatio  cubi  xquahs  rebus  &  nu- 
mero  eftxqualis  duabusxftimationibus  cu- 
bi  cum  eodem  numero  aequalium  totidem 
rebus  vcluti  cu.  xquatur  i5.  rebus  p.  21.& 
acftimatio  cft  9-  p.  erunt  duae  xfti- 
mationes  cu.  p.  1 1.  aequalium  16.  rebus  fi- 
mul  iunctae  u.  9  p.  i-^-altera.  «• eft  ?•  re* 
•  liquaR:.  97-  m.  j  ^-.Exhoc  corollario&  re- 
gulis  datis  huius  capitis  fequitur  fecundum 
lcilicetquod  exmutuamulriplicatione  &  de- ' 
tra&ione  cuiuflibet  xftimationis  cu.  &  nu- 
meri  xqualium  rebus  ponitur  alte^a.  Ter- 
tium,  xltimationes  cu.  &  niimeri  xqualium 
rebus  fe  habent  in  comparatione  xftimatio- 
nis  cu.  xqualis  totidem  re-  "j  ~T~- 
bus  &  eidem  numero,  velut  I  ^'  5  4 
apotome  ad  binomium.  J  z_  "  ^ 
Ipfxvero  xftimationes  ca- ' 


pituli  cubi  &  numeri  xqualium  rebus  inui- 
cem  fe  liabcnt  ita,  vt  radices  fingulorii  refi- 
duorum  fint  velut  prima  pars  Apotome,  & 
dimidium  prioris  xftimationis  vt  iecunda 
pars  veluc  in  cxemplo  fuperiare  habebis 
xftimationes  viciflim  acceptas,  quales  infe- 
rius  vuies  &  fuperior  earum  vt  liquet  ne- 
celfarioeft  3.  &  minori^.  9  ~  m.  1.7.  Ex.- 
pcriaris  &  inueaies. 


C  A  P  V  T  XIV. 

Ve  Cabo  dc^udi  quadrath  &  numerar, 

QVod  fi  cubas ,  aequalis  fit  quadratis 
&  numero,  conuertetur  capitulum  in 
cubum  sequalem  rebus  &  numero ,  prinK) 
conuerfionis  modb,  qui  eft  a  toto  ad  par- 
tem ,  nam  fecundus  eft  a  pai  te  ad  totum  , 
tertius  a  differencia  partium  ,  quartusa  pro- 
portione. 

Demonstratio. 
Sit  ieitur  cubus  a  e ,  in  capituli  1 1.  fig^ 


ra, xquaflP-6'.  quadratis  ac,  &  loo-  cum* 
que  quadratum  a  c,  conftet  quadra'to  a  b, 
&  gnomone  eum  circumdante ,  eiit  cubus 
a  c  aequalis  quadratis  6.  a  b,  &  gnominibus 
6.  &  100.  gnomon  autem  conftat  quadrato 
b  c,  &  duplo  a  b ,  in  b  c ,  igitur  cubus  a  c 
conftat6.  quadratis  a  b  &  6.  quadratis  bc 
&  6.  produ&is  ab,  fn  bc  bis ,  &  100.  at 
ex  a  b  in  b  c  bis,  fiunt  4.  res  ,  quia  a  b  eft 
res,  &  b  c,  1.  &  6".  quadrata  b  c  ,  funt  tri- 
plum  cubi  b  c,  quia  b  c  efi:  tertia  pars  6. 
igitur  cubusa  caequalisefl  6.  quadratis  a  b, 
&  24.  rebus,  &  triplocubi  bc,&  100.  at 
conftat ,  quod  14.  numerus  rerum,  conftat 
ex  9.  numero  quadratorum ,  in  4-  qui  eft 
duplum  tercix  paicis  eiuldem  numeri.  At 
ex  alia  parte  conftat  etiain ,  cubus  a  c,  cu- 
bis  a  b  &b  c,  &  triplo  a  b  in  quadratum 
b  c,  &  triplo  b  c  in  quadratum  a  b  ,  hoc 
namque  in  primo  iuppofito  fexti  capituli 
oftenfum  eft,  igicur  cub.  a  c  ,  aequalis  eil  cu- 
bisab  &  b  c  &  6.  quadratis  &  1  z.  rebus3 
igitur  cubus  ab,  &  cubus  b  c,  &  6.  qua- 
drati,&  1 1.  res ,  aequantur  6.  quadratis  & 
24.  rebus ,  Sc  triplo  cubi  b  c  &  100.  con- 
ftat  autem ,  qudd  numerus  quadratorum 
manet  idem,  quia  eft  triplus  ad  b  c  ,  &  b  c 
fuit  tertia  pars  numeri  quadratorum;  &  nu- 
merus  rerum  eft  ex  numero  quadratorrim 
in  fuam  partem  tertiam,  hoc  enim  aequale 
eft  femper ,  triplo  quadrati  tertix  pavtis  , 
abiectis  isitur  communiter  cubo  b  c  femel, 
&  6".  quadratis,  &  12.  rebus  fcilicet  tot 
rebus,  quot  liunt  ex  numero  quadratorum 
in  fuam  tertiam  partem ,  relinqu?tur  cubus 
a  b ,  aequalis  ioo.  &  1 1.  rcbus ,  &  dupio. 
cubi  b  c ,  manifeftum  eft  autem,  qu6d  nu- 
merus  100.  manet  idem  ,  &  quod  numerus 
rerum  fit  ex  uumero  quadratorum  in  ter- 
tiam  fui  partem,  &  quod  duplum  cubi  b  c, 
eft  16.  quiab  c  eft  2.  igicur  cubus  a  b  ae- 
qualis  eft  i2.rebus,  &        numero ,  ideo 
ex  praecedenti  capituld,  inuenta  a  b  ,  adde- 
mus  ci  bc,  tertiam  partem  numeri  quadra- 
torum,&conflabitur  a  c,  &  quia  iu  qoaeren- 
do  a  b  ,  teducimus  "tertiam  pattem  numeri 
rerum  adcubum,  &  hsec  tertia  pats  numcri 
iemm,eft  quadratum  tertia?  partis  numeri 
quadratorum  ,  ideo  ex  vlcimacpntracliione 
fit  haec  regula. 

R  e  g  v  x  A. 

A.dde  cubtim  tertiar  partis  numeri  quaaVa- 

Y  toriiln, 
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torum,dimidio  numeri  aequationis ,  &  to- 
tum  quod  inde  fit,  in  fe  ducito,  a  quadrato 
tbiice  cubum,  quadrati  terti*  partis  nume- 
ti  quadratorum,  refidui  radicem  adde  &  mi- 
nue  dimidio  aggregati ,  quod  in  fe  duxeras, 
habebis  Binomium  &  Apotomen,  cuius  $t. 
cubicam  iunge,  &  eis  adde  tertiam  partem 
numeri  quadratorum,  &  totum  quod  con- 
fiatur,  eft  rei  «ftimatio.  Exemplum ,  cubus 
ttquatUr  ^.quadratis  p.  lo.adde  8.  cubum 
z.tertk  partis  6.ad  lo.dimidium  20.  fit  1 8. 
ab  huius  quadrato  524.  abiice  64.  cuburn 
quadiati  2,  relinquitur  260.  cuius  radicem 
adde  &  minuea  1  8-  habebis  18.  p-  y-  *6o. 
&  1 8.  m.  y..  160.  horum  iji.  cubicae  iunte 
addita  tertia  parte  numeri  quadratorum, 
eonftituunt  rem. 


C  A  !  VT  XV. 

V>e  Cuho  &  Jgaadratis  &qudibus  ntf 


mero* 

DBMO  WSIRATIO. 

HO  c  '  capitulum  conuertitur  fecundo 
modo,  differentia  autem  eft,  quod  pri- 
mus  modus  oftendit  addendam  tertiam  par- 
tem  numeri  quadratorum ,  &  fecundus  mi- 
nuendam,  fit  igitur  ,  in  figura  decimitertij 
capituli ,  cubus  a  b  cum  6.  quadratis  a  b, 
aequalis  ioo.  &  ponatur  b  c  tertia  pars  nu- 
meri  quadratorum,&  compleatur  cubus  a  c, 
erit  igitur  cubus  a  c  aequalis  cubo  a  b,  &  6. 
quadratis,&  i2.rebus,&  cubo  b c,ex  primo 
fuppofito  fcxti  capituIUoco  igitur  cubi  a  b 
&  6.quadratoruponatur  100.  namiila  erant 
sequalia  100.  igiturcubus  a  c  ,  aequalis  erit 
12.  rebus,  &cubob  c,  &  100.  at  n.res  ex 
a  b,  deficiunt  a  1 2  rebus  ex  a  c ,  in  1 2  b  c, 
atillud  12.  vt  oftenfum  eft  in  praecedenti, 
fitex  triplo  quadrati  b  c,  igitur  12.  bc,eft 
triplum  cubi  b  c,igitur  cubus  a  c&  triplum 
cubi  b  c  aequantur  1 2.  rekis ,  &  cubo  b  c, 
&  100.  abie&o  igitur  cubo  b  c  communi 
femel ,  erit  cubus  a  b  cum  duplo  cubi  b  c  , 
«quatis  i2.rebus,&  100.  duplum  autem 
cubi  b  c  eft  1 6.  &  numerus  rerum  eft  tri- 
plum  qaadrati  b  c,  tertiae  partis  numeri  qua- 
dratorum,  &  ideo  inuenta  aeftimatione  a  c, 
abiiciemus  b  c  tertiam  partem  numeri  qua- 
dratorum,&  relinquctur  ab  cognita.  Secun- 
dum  hoc  erit  regula. 

Regyla. 

E>uc  tertiam  partem  numeri  quadrato- 
rum,  ad  cubum,  &  duplica  illum  cubum,& 
differentiam  numeri  sequationis  ab  eo  fu- 
mc,  inde  triplica  quadratum  tertiae  partis 
numeri  quadratorum,  &  habebis  res  ,  quac 
*quanturcubo&  numero ,  fi  duplum  cubi 
fuicmaius  numero  asquationis,  vel  res  cum 
numero,  aequales  cubo,  fi  duplum  cubi  mi- 
nus.  fit  numero  aequationis,  vel  res  aequales 
cubo ,  v  bi  differentia  numerorum  nulia  fit, 
indeinuenta  srftimationc,  minue  ab  c<  ter- 
tiam  partem  numeri  quadratorum ,  &  refi- 
duum  eft  rei  aeftimatio.  Exemplum,  Cubus 
&  6.  quadraca  acquantur  100.  duc  2.  ad 
cubum  fit  S.  duflica  fit  i<#.  abiice  ex  ioq. 


habebis  cubum,  sequalem  54.  p-  12-rebus, 
funt  autem  1  2.  res,  triplum  quadrati  2.  tei- 
tiae  partis  6.  numeri  quadratorum,  res  igi- 
tur  eft,  ex  capitulo  1  2.  ty.  v.  cubica  42.  p. 
y..  1700.  p.  ^i.v.  cubica4i.  m.  ty.  1709. 
ab  hecabiice  2.  tertiam  parcemo".  erit  rei 
aeftimatio  quaefita,  quando  cubus  &  6.  qua- 
drata  xquantur  100.  ha-c      v.  cubica  42. 
p.        1700.  yi.  v.  cub.  42.  m.  1700. 
m.  2.  Rurfus  ,  fit  cubus  5c  6.  quadra- 
ta*  aequalia  25.  Sc  abiicio  16.  duplura 
cubi  tertia:  partis  <?.  cx  25.  fient  9.  & 
1  2.  res,  vt  prius,  aequales  cubo  ,  res  igitur 
valet  57-p.  i-r>  abiice  ?..  relinquitur  xfti- 
roatio  quaefita,^..      m-  *T-  Rurfiis,  cu- 
bus  &  6.  quadrata  ^quantur  1 6.  abiice  du- 
plum  cubi  2.  fcilicet  1 6.  ex  1 6.  numero  re- 
linquitur  nihil ,  deinde  fume  triplum  qui- 
drati,  &  eiufdem  tertise  partis  numeri  qur 
dratorum,  &  eft  12.  numerus  ierum,  atqua- 
lium  cubo  ,  quare  quadratum  sequatur  ii» 
quare  res  eft      12,.  abiice  2.  tertiam  pat> 
tem  (3.  relinquitur  rei  xftimacio,  ijt.i  l.m.z. 
Rurfus,  cubus  &  6,  quadrata  aequentur  7. 
fume  differentiam  y.tk.  i^.dupli  cubi  2.  & 
eft  9.  &  quia  duplum  cuborum  eft  maius 
numero  arquationis ,  &  numerus  rerum  e(t 
12.  vt  prius,  habebimus  cubum  p.9.£cqua- 
lem  1 2.  rebus,  ideo  res  vatet  3.  vel 
m.  i4"  abiice  2.  erit  aiftimatio  cubi  &  <\ 
quadratorum  1.  vel  91.  5-7  m  }~  5c  hocelt 
in  re  m.  qnia  }f  m.  raaius  eft  quam  57, 
8c  (>.  quadratafunt  105.  m.  qi.  9261.  ca« 
bus  veioeft  9261.n1.  98.  fi  igitur  iungan- 
tur  cubus  &  6.  quadrata,  -fienc  7.  ad  vn* 
guem,  vtpatet. 

Ex  hoc  eft  manifeftum  ,  cur  capkulum, 
cubi  &  numeri  aequalium  quadratis  ,  non 
demonftratur  ex  capitulo  cubi  &  quadrato* 
rum  acqualium  numero.  Quemadmodum 
capitulum  cubi  &  numeri ,  sequalium  re- 
bus,  demonftratum  eft  ex  capitulo  cubi  x- 
qualis  rebus  &  numero.  Nam  cum  capitu- 
lum  hoc  perueniat  aliquando  ad  capkulum 
cubi  &  numeri  acqualium  rebus,  mdiuselt 
igicur  ducere  capitdlu  cubi  &  numeri  a:qm- 
lium  quadratis ,  immediate  ad  capitulum 
cubi  &  numeri  aequalium  rebus  >  quam  ad 
idem  capitulum,medio  capituli  cubi  &  qua-- 
dratorum  a^qualium  numero,  nam  &ppe- 
ratio  longior  ,  Sc  demonftratio  magis  coi^ 
fufaeuaderec. 

Demonsiraiio. 

Demonftratio  alia  fimilis  noftrae  genen- 
li  t  capituli  feptimi  mvcnta  a  Ludouico  k 


Ferrariis.  Sit  cubus  a  c  &  6.  quadra* 
ca  ,  gracia  exempli ,  c  d  a-qualia  iof> 

quia 


V 


♦ 
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quiaigttur  b  d,  eft  altitudo  6.quadratorura, 
aic  b  d  6.  pufica  igicut  a  d  quadiaco 
quo.cric  a  b  quadrarum  m-  «5-  a  c  igicur  fu- 
p.-rrxcics  i.  quad.  quadiacis  p.  36.  m.  11. 
qu.utratis,  &  hxc  cft  balis  corporis  a  e,  qua- 
rccorpusaecft  I.  cu.  quadratum  p.  36. 
quadratis  m.  1 1.  quad.  quadracis  &  hoc  eft 
xquale  100.  igicur  10.  radix  100.  xquatur 
I.  cuU  m.  6.  pof.  radici  i .  cu.  quadraci  p. 
30.  quaJuus,  m.  I».  quad.  qua<Jratis ,  m. 
1 2.  quad.  quadracis,  xftimatio  igicur  rd  eft 
cogruta,  qua  in  fe  ducla,  quia  a  d  polita  eft 
1.  quadratum,  habcbicur  a  d,  a  qua  dccca- 
cr.,  b  d,  qux  fuic  C  iclmquecur  ab,  quxli- 
ta  ccs. 


quare  res  etit  Rt.  cu.  1 6.  p.  cu.  4-  m.  2. 
&  hoc  cft  lacus  bafis  colomnae  ahitudo  au- 
tem  eft  6.  cuborum,  plus  igicur  alticudoeft 
cubitorum  y..  cu.  1 6.p.  y..  cu.  4-  p-  4* 


C  A  P  V  T  XVI. 

Ve  Cubo  ac  Numcro  aqualibus  quadratti. 

R  e  c-  y  L  A. 

HOc  capiculum  per  fe  patec  :  ex  de- 
monftracione  feptimi  capiculi ,  regula 
eft ,  duc  Ri.  cubicam  numeri,  in  numerum 
quadracorum  ,  producecur  numerus  rerum 
xqiulium  cubo,  Sc  eidem  numero  ,  inuencis 
aucem  xftimationibus ,  duc  r>.  cubicam  nu- 
meri  in  fe,  Sc  produ&um  diuide  per  quam- 
libirt  xftimationem  inuentam,  exibit  xfti- 
matioquxfica  vcraque.  Exemplum,  i.cu- 
bus  p.  6  4-  xquecur  18.  quadracis ,  duc  18. 
xn  4.  Ijt.  cubicam  64.  fizyi.  numerus  re- 
rum  equalium  cubo  p.  64.  huius  xftimacio- 
nesfunc  ex  capitulo  fuo,  8.  &  Ri.  24.  m.  4. 
cum  quibusdiuide  16.  quadratum  4.  Ri.  cu- 
bica:  64.  exic  2.  &  Ri.  9<>-  p-  8.&  hx  fnnc 
aftimationes. 

DSMONSTRATIO. 

Ec  fi  N?a xftimacionura  habica  a  b,  volo 
hab  1  reliquam  ,  facio  quadrarum  a  b  , 
[uod  lic  a  c ,  &  de-  c 
traho  a  b  ex  nume- 
ru  quadratorum  tk 
rcliuquecur  ad ,  & 
ducacur  a  d,  in  ag- 
giegatumex  a  b,& 
quarca  parce  a  d,&: 
fuperficiei  produ- 
dx  fumaiut  latus 
quod  ineam  poceft, 
tk  ei  addacur  dimi- 
diuni  ad,&  fiac  ef, 
quam  dico  elfe  (e~ 
cundam  xftimario- 
nem,  fiac  quadracu 

e  f,  &  fumatur  e  g,  qux  cum  e  f  iundU  x- 
quahs  fit  aggregato  a  b  &  a  d.  Quia  igitur 
e  f  quadracum ,  xquale  eft  produfto  ex  ce- 
tragonali  in  ic,  &  dimidio  ad  in  fe ,  &  pro- 
t\o  tetragonalis  in  adperquartavn  lecundi 
Elemcncorum.ericquadratum  e  f ,  xquale 
produ&o  a  din  aggregatuni  ex  a  b,  &  dimi- 
dio  a  d  ,  6c  tetragonfliexdecimafex*  iexti 
Elemencorum,  igicure  f  media  inter  a  d  & 
aggregatum  a  b  &  cetragonalis  &  dimidio 
ad,dimidium  autem  a  d  &  tetragonalis  con- 
ftituunte  f,  ex  fuppofito,  e  f  igicur  mediaeft 
proporcione  incer  a  d  &  aggregatum  a  b,  & 
e  f.  Rurfus,  quod  fit  ex  a  b  &  a  d,  in  a  b  & 
e  f ,  xquale  eft  ei  quod  fic  exe  f  &  e  g,  m 
aggresatum  a  b  &c  e  f,  quia  ex  fuppofico  e  i, 
i e  gj  xquancur  a  b,&  ad  &  a  b  &  e  f  ma- 
nent  idem.quod  autem  fit  ex  a  d  m  a  b  & 
e  f,ex  probatis,xqualeeft  quadratoef,  Jgi- 
tur  quod  fic  ex  a  b  in  a  b  &  e  f,cum  quadrato 
e  f,  xquale  ei)  ei  quod  fit  ex  e  f  &  c  g  m  e  t  &c 
a  b,abie&o  igitur  comuni  quadraco  e  t,  eric 
quod  ficex  ab  in  aagregatu  ab  &  e  f,xqua- 
Zli^r,^.  laalia^.  leProduaoab&cfmeg,cumeoquoafic^ 

Hm.lK  x  2 


R  E  G  V  L  A. 

Rcgula  igicur  eft  ,  pone  numerum  qua- 
duturum,  numcrum  rerum  ,  qux  cum  iji. 
numvri  propofici  a-quancur  cubo,  5c  inuen- 
tamxllimaciunem  in  fe  ducico,  k  quo  abii- 
cc  piodudione  numerum  quadracorum  feu 
rerum ,  rcfiduum  eft  rci  arftimacio.  Exetn- 
plum ,  Cubus  (k  6.  quadraca  xquencur  40. 
diccs  igicur ,  cubns  xquacur  6.  rebus  &c  itt. 
43.  xftimaciorei ,  eftcx  fuo  capiculo  ,  v- 
cubicaat.  10.  p.  iy.  1.  p.  ijt-  v.  cubica 

10.  m-  k,-  2.  hancin  fc  ducico  producecur 
n.  v.  cubica  •  x.  p  V-  80.  p.  i^.v  cubica 

11.  rh.  fc.  yo.  p  4.  abiice  6.  numcrum  rc- 
tum  ,  iclinquccur  xftimatio  quxfita  ,  v. 
cubica  u.p.  fc.  p.  *£.  cub.  12.  m.  Rf. 
Jo-  rh.  2.  Idcm  inuenies  cx  prima  regula 
opciationis.  Piobacio  cft  ,  vt  in  exemp.o, 
cubus  &  quadrata  j.  arqucntur  2 1.  xllima- 
tioex  his  rcguhs  cft,  iy.  v.  cubica  9^-  p. 
Fj.  89  f  p.  iu.  v  cubica  97-  rh.  r:.  89  J-  rh. 
i.  cubus  igtturcft  hic  conftans  cx  fcpccm 
parcibus,  ■  •  t 

1 2.  m.Ri.  cubica,  4S46 r  p.fy.iH%7$}  i  f 
m.  fa.v.cubica  4846;-^.  y..  234878^37- 

p.    Ri.    V.   CUb.    46041 7-  p.  R^t 

21  1  97769507- m.  Ri-  209628611777  ( 
6.  Ri.  v.  cub-  4604 1-7 p.?1*10?6' 3  J4  «80i7 

p.  Ri.  v.   cub.  46°4«t  P; 
2096^541 8077  m«  V-  ^962891 1777  m. 

HI97769JOT       p  Ri.v.cub.  2  26T 
p.R^.  6(063-7  p  Ri.  v.  cub.  2567- m.  r>. 

Tria  aucem  quadrata  funt  ex  icptem  parti- 
bus  boc  modo, 

9.  p-  Ri.v-cub,  4846^-  Ri-  M4l7^J  JT» 
p.  Ri.v.  ctib.  4846^  m.  il.  2j4S/  S3  3T 
m.  fe.  v.  cub.  256-f  p.  Ri.  65063-7 
m.  Ri.v.  1567- m.  Rt.  650637-  ( 
rh.  Rt.  v.  cub.  2567-  p.Ri.  6J0637- 
m  h-.v.cub.  2567-m.  ri.  650657- 
Indc  iundis  tribus  quadratis  cum  cubo  fex 
pattcs,  qux  funt  r^.  v.  cubici  xquales  p. 
cum  m.  cadunt  &  relinquitur  ax.  ad  amuf- 
lim  aggregatum. 

Q^v  itSTlO, 

Columnaquadrata  36.  cubitis  alca,  lata 
*:  profunda  cubico  vnu  :'ei  pondere  eft  a> 
qualis  adamullm  quadraca  alia  columna,  a 
qua  fidctrahantut  lcx  cnbici  alcicudinis,  rc- 
liquum  cric  folidum  vndcquaque  quadta- 
tum,  pofita  igicur  fecundx  colomnx  lacicu 


ex 
e  f  iii 
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c  f  in  a  b,  detra&o  igitur  communi  iterum 
produ&o  ,  a  b  in  e  f ,  relinquecur  quadra- 
tuma  b,  sequale  producto  ex  a  b  &  e  f  in 
e  g,  quare  a  b  media  inter  eg  &  aggrega- 
tum  a  b  &  e  f ,  fuerat  vero  ,  vc  dictum  eft , 
e  f  media ,  inter  a  d  &  aggregatum  a  b  & 
e  f,  funt  igitur  tres  quapticates  analogae ,  in 
duobus  ordinibus ,  quarum  prima  in  vcro- 
que  ordine  eademeft,  videlicet  aggregatum 

ab  U  e  f 
ab  ef 
e  g      a  d 

a  b  &  e  f,  igitur  per  67«  libri  quinci  huius ; , 
e  g  ad  a  d,  Yt  a  b  ad  e  f  duplicaca ,  quare  ex 
decimafeptimafexti  Elernentorum  ,  e  g  ad 
a  d ,  vt  a  c  ad  quadratum  e  f ,  igicur  ex  cri- 
gefimaquarta  vndecimi  Eiementorum,cor- 
pus  quod  ex  a  d  in  ac,  acquale  eft  corpori  ex 
e  g  in  quadratum  e  f,  fed  a  b  fuic  aeftimatio 
rei,  Igitur  corpus  quod  ex  a  d  in  a  c  aequa- 
le  eft  numero  aequationis  pofito  aggregato 
a  d  &  a  b  numero  quadratorum ,  per  de- 
monftrationem  habitam  in  capitulo  ocla- 
Uo ,  igicur  produclum  ex  e  g  in  quadratum 
e  f ,  eft  a^quale  numero  iequationis  ,  cum 
igitur  c  f  &e  g,  fint  aequales  numero  qua- 
draCorum ,  quia  aggregaco  a  b  &  a  d ,  & 
ex  g  e  in  quadracum  e  f,  fiac  numerusaequa- 
tionis,  ericper  odtauum  capiculum,  e  f  rei 
asfl;imatio,quod  erat  probandum, 

LLJURj  g  V  1.  A« 

ftegula  igituf  eftjfninue  primam  aeftima- 
tionem  anumero  quadraCorum,&rcfiduunt 
duc  in  aggregatum  ex  prima  aeftimacione, 
&  quarca  parte  eiufdem  refidui,  &  produdti 
accipe  radicem,  cui  adde  dimidium  eiufdem 
refidui ,  aggregatum  eft  aeftimatiorei  quaefi- 
ta.  Exemplum  ,  fit  cubus  cum  24.  aequalis 
8.  quadratis  ,  &  xftimatio  cognica  2.  abii- 
cio  2.  ex  S.  numero  quadracorum  relinqui- 
tur  6.  lioc  duG  in  3-7-,  quodconftat  ex  2» 
prirna  aeftimatione  ,  &  i-f  quarca  parce  6. 
refidui,  fic  21.  cuius  radici  adde  dimidium 
refidui  prima?  aeftimationis,  quod  eft  3.  fit 
^i.  21.  p.  5.  aeftimatio  quaefita. 

Capvt  XVII. 

Ve  Cubo,^uadratis  &  Poptienibm  atcjua* 
libus  numero. 

*DemonstratiO. 

SI  t  grati^  exempli  cubus  a  b,&  6.  qua- 
drata  ,  &  20.  pofitiones  aequalia  ioo^ 
&  addam  b  c  ad  ab,  quae  fit  2.  tertia  pars 
numeri  quadratorum,  &  defcribitur  cubus 
vniuerfalis  a  c,  fecundiim  quod  componi- 
tur  ex  fuis  odo  partibus ,  etit  igitur  cubus 
a  b.  f  d  fuperficies  cum  fua  altitudine  ,  & 
ctibus  b  c  8.  «fuia  b  c  eft  2*  &  ad  corpo- 
ra,  6.  quadratis  a  b  aequalia  ,  &  corpora 
de  12.  a  b  feu  duodecuplo  a  b  ex  fexto  ca- 
pitulo  huius  libri ,  quia  igitur  cubus  a  b 
&  6.  quadrata  &  20»  pofitiones  ,  aequan- 
tur  100.  addantur  8.  pofitiones,  quaefunt 
reliquum  ad  20.  pofitiones,  cubo  a  c,  qui 
(am  «quabatur  cubo  a  b,&  6.qqadratis;!& 


12.  pofitionibus  ,  &  cubo  b  c,  erit  cubus 
a  c  cum  S.  pofitionibus ,  a?qualis  1 08.  nam 


cubus  a  c  excedit  tria  corpora  d  a,  d  e  ,  in 
cubo  c  d  ,  qui  eft  8.  at  quia  8.  pofitiones 
ab  deficiunt  ab  8.  pofitionibus  ac  cubi 
maioris,  in  8.  bc  feu  o&uplo  b  c ,  quae  eft 
z.  addemus  igitur  o&upLum  b  c  vtrique 
parci,  &  fiet  cubus  p.  8.  rebus ,  nE^uaUs 
1 2.4.  nqta  igitur  ex  capitulo  luo  a  c  ,  aufe- 
remus  b  c,  relinquitur  a  b.  Sit  rurfus  cu- 
bus  a  b  ,&  6.  quadrata  &  1  2.  res,  sequalii 
100.  igitur  addiciocommuni  cubo  b  c,  erit 
cubus"  a  c  aequalis  108.  &  a  c  ^t.  cubica: 
1 08.  &  a  b  2.  m.  quam  a  c  cognita,  fit  de- 
nuocubus  &  6.  quadrata  a  \x  $c  i-  pofitio- 
nes  xqualia  100.  additis  igitur  io.pohtio- 
nibus  refiduis,  ad  complendum  corpora  de^ 
&  addito  cubo  b  c  ,  fiet  cubus  a  c  a?qualis 
16.  pofitionibus  fuperaddicis ,  &  108.  iol 
10.  pofitiones  a  b  deficiuni  a  ro,  pofitio- 
nibus  ac  in  10.  bc,  addemus  igicur  10.  b  c 
vcrique  parci,  fiet  cubus  ac  p.  20.  aequalis 
10.  pofitionibus  p.  108.  abiice20.  exvtra- 
que  paite,relinqueturcubus  ac  squalis  10. 
pofitionibus  p.  88.  inuenta  a  c  ,  minue  b  c 
&  relinquetur  a  b  neceflario  cognita. 

Re  gv  l  a. 

Regula  igitur  communis  eft,  ductettiam 
partem  numeri  quadratorum  ( quam  hoc 
iignoTpquad.  demonftramus)  ad  eubum* 
addeque  numero,  indeduc  numerum  qua- 
dratorum  in  fui  tertiam  partem.  &  producu" 
differentia  a  numero  rerum  ,  eft  numerus 
rerum  addendarum  cubo,  vbi  produftura 
fuerit  minus  numero  rerum  propofitavura 
vel  addendarum  numero,  vbi  productura 
fuerit  maius  numero  rerurn  propofitarum. 
Si  igitur  difterentia  eft  nulla ,  produfti  & 
numeri  rerum  erit  cubus  asqualis  numeto 
iam  coaceruato,  inde  fumptaradice  cubica 
numeri,  minue  ex  ea  Tpquad,  &  refiduura 
eft  rei  aeftimatio  ,  quod  fi  pofitiones  &  eii- 
bus  ,  squentur  numsro ,  duces  numcmm 
poficionum  in  Tpquad.8i  productnm  $Me» 
numero  iam  aggregaK)  ,  Si  habebis  cu- 
bum,  Sc  res  lam  inuencas ,  asquales  nume- 
ro  iam  aggregaCo ,  inde  ab  aequatione  mi- 
nue  Tpquad.  &  refiduum  eft  a:ftimacio. 
Quoa  fi  producl;«m  fuerit  maius  numerore- 
rum,  duc  difterentiam  ,  quse  eft  numerus 
lerunv,  in  Tpquad.  &  produftum  minuc 
ex  numero,  quem  habebas,  aggregato,  Sc 
Ci  nihil  fupereftthabebis  cubum  ,  «qualem 

rebus 
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rebus  um  piopofitis  tantum  ,  quare  dedu- 
cendo  adminorera  denomimtionem  habe-. 
bis  quadratum  xquale  numero,  res  eric 
quadrata  numcri  rerum  ,  a  qua  minuc 
Tpquad.  Sc  refiduum  eric  xftirnatio  rei 
Quod  li  m  dctracrione  producli  ex  numero 
rciuin  in  Tpquaii.  a  numeroaggregato ,  iu- 
petiu,  numerus  ille  cum  rebus  iam  propo- 
litis ,  xquatur  cubcn ,  inde  ab  xftimatione 
rniniie  Tpquad.  Sc  rchuuum  eft  xftimatio 
quxllca.  5ed  li  produCtum  numeri  rerum  in 
Tpquad.  maiusellct  numero  iam  aggrcga- 
to ,  difracncueft  numerus,  qui  cum  cubo 
xquacur  rebus  iam  propofitis ,  inde  habica 
xftimationc  minue  Tpquad.  &  rcliduum  eft 
xftimatio  rel. 

Ex  hoc  patet,  quod  talc  capitulum  refol- 
uicur  in  qmnque  capicula  ,  qux  func  hic 
pout;.,  li  non  pollunt  relolui  in  plura,  in 

j  cubus  Sc  res  xqualcs  numero. 
I  eubus  xquahs  numcro. 
fcubus  xqualis  rebus. 
I  cubusxqualis  rebus  flc  numero. 
|  cubus  &  numcrus  xquales  rebus. 

aliquibus  aucem  fequcntium  refolutio  fit  in 
tn.i  poftrema  tantiim  ,  in  omnibus  autem 
capuuli»  qnatutn  dcnominacionum  ,  com- 
munccit  curo  fucrint  rctoluuin  capituium 
tnum  vcl  duarum  denominanonum  ,  vc 
xmmationi  itwcntx  addatur  aut  minuatur 
rpqujd.  vc  111  hoc  capiculo  icmpcr  minui- 
tur,  Sc  communc  cft  cciam  omni  capitulo 
vt  tcrum  numcrus  Sc  numerus  ipfe  confti- 
tuantur  codem  modo  ,  velut  hic  numcrus 
rcrum,  eft  difrercntia  numcri  rerum  allum- 
pcarum  in  capitulo  quacuor  denominacio- 
num  ,  ex  numcio  quadratorum  in  lui 
tcrfiam  p.utcm,&  numcruscapiculi  mquod 
rdoluitur,  eftdifrerentu  produ&i  cx  nume- 
ro  rcrum  iam  inuencarum,  in  Tpquad.  &c 
aggregati  ex  cubo  Tpquad.  Sc  numero  x- 
quaciouis  pruuo. 

Q^v  iC  s  t  1  o  I. 


Q_v  ^stio    I L 

Exemplum  lecundi  ,  Inuenias  quattior 
numcros  continuc  proportionales ,  quorum 
priraus  fit  j.  &  reliqui  tres  fint  1 9.  pone  zm 
rem,  eric  tertius  j-  quadraci,  Sc  quanus  eric 
-j-cubi,  igitur  i.poficio  -f-  quadrari,  -j  cu- 
bi,  xquantur  10.  duc  ad  integra,  habebis 
cubum  Sc  j.quadtara  Sc  0.  res,xqualia  171. 
nam  omnia  ducuntur  per  9.  adde  igitur  cu- 
bum  rercix  partis  numcri  quadracorum  ad 
171.  &eft  i.fic  i7z.deinde  duc  j.nume- 
rum  quadratorum  in  fui  tertiam  partem, . 
fit  j.  huius  producti  Sc  9.  numeri  rerum , 
difrerentiaeft  6.  numerus  rerum  ,  qux  cum 
cubo  xquantur  numero ,  quia  productum 
fuic  minus ,  duc  igicur  6-  numerum  rerum 
in  1.  xpquad.  fic  6.  adde  ad  172,  fic  178. 
igitur  cnbus  Sc  res  xquantur  178.  &  rei 
xltimatio  cft  v.  cubica  ^.7929.  p-  89. 
p.  v.  cubica  iji.  7929.  rn.  S9.  ab  hoc 
minue  Tpquad.  qux  eit.i.  habebis  fecun- 
dam  quanticacem  fy.  v.  cubicam  ^.7929. 
m.  rl.  v.  cubica  7929.  m.  89.  m.  1.  ex 
qua  habcbis  rehquas. 

Exemplum  ccrcij  modi  ,  Cubus  6.  qua- 
draca  Sc  1 .  politio  ,  xquantur  1 4.  adde  cu- 
buSD  1.  Tpquad.  qui  eft  8.  ad  14.  fic  22. 
dcindc  dtsc  6.  numerum  quadraCorum  jn  2. 
tejgiam  fuj  p&tem,  fit  21.  differeutia  cuius 
anumcro  rcrum  cft  i  1.  numcrusrerum  x- 
qualium  cubo  cum  numero  ,  quianumerus 
produclus  1 1.  fuic  maior  numero  rerum  , 
duc  iguur  11. in  2=  tertiam  partem  numeri 
qtudratorum ,  fic  22.  differentia  cuius  Sc 
numen  prioris  aggregati  eft  nulla,  quare 
habebimus  cubumxquajem  1 1.  rebus,  igi- 
tur  quadiatum  xquatur  n.  res  igitureft  1^ 
11.  a  c]ua  minue  2.  Tpquad.  fitrei  xftima-. 
tio  ri.  1  1.  m.  2.  iumpiifti  autem  dirTeren- 
tiam  in  numero  &  non  aggregafti,  quia  res 
xquabantur  cubo,  Sc  non  cubus  cum  rebus 
xquabantur  numero  ,  vt  in  prxcedence 
exemplo. 

Q_y  itsno  III. 


Exemplum  ,  Eft  corpus  quadratum  vn- 
dcqiuquc,  quod  cum  iuperficicbus  Sc  lace- 
nbuscft  12.  diccs  igicur,  cubus  Sc  6.  qua- 
draca  &  1  2.res  xquantu:  2  2 .  cubo  igitur  2. 
tertiam  partcm  numeri  quadratorum,  fii  8. 
adde  22.  fit  jo.  deinde  duc  6.  numerum 
quadratorum  in  1.  fui  partem  tertiam  ,  fic 
1  2.  difterctiacuius  anumero  rerum  eft  nihii, 
nunm  etiam  fucrant  12.  habemus  igitur 
I.  cubumxqualcm  10.  Sc  res  eft  fy.  cub. 
jc.  abiicc  1.  Tpquad.  fit  xftimatio  rei ,  y.. 
cub.  to.  m.  1. 

Expcrientia  autem  eft,  vtiungas  I.  cub. 

6.  quad.  p.  1 2.  rebus ,  Sc  fiunt  22, 
5ex  quadrata  24.  p.  k.  ci;b  194400.  m. 
ij£.  cub.  414710. 

Cubus        22.  m.  rj.  cub.  194400.  p. 
cub.  c  1 840« 

Duodccim  res  Bi.cub.5 1  840.rn.24. 

Aggregacum  22. 

IV 


Exemplum  quarti  modi  ,  Ex  oraculo  ia« 
bet  Princeps  fieri  facram  xdem  ,  cuiusfpa- 
cium  fit  400.  cubitorum,  Sc  longitudo  lati- 
tudine  maiorfit  6.  cubicis,  iaricudo  alcicudi- 
ne  }.  cubitis  maior,  quxritur  quancitas.  Po- 
nc  alcicudinem  rem  ,  lacicudo  eric  3.  p.  Sc 
longitudo  9.  p.  duc  inuicem  ,  habebis  1. 
cub.  p.  12.  quadracis  p.  27.  pelicionibus, 
xqualia  400.  adde  ad  400.  cubu  4.  Tpquad. 
qui  eft(j4>  fic  464.  duc  1 2.  numerum  qua-  - 
dratorumin  terciam  iuipattem,fic  48.  cuius 

altitudo     1.  pof. 
latitudo     1,  pof.  p.  5. 
longitudo  1 .  pof.  p.  9. 

produttmn  1.  cub.p.  i  2.  quad. 
p.  27.  poi. 

difTerentiaa  27.eft  2  u  numerus  rerum^quie 
xquatur  cubocum  numero,q,uare  duc  1 2.in 
4.Tpquad.fic  84.fumedifTeretiam  a^A-H^' 
eft  380.  &eam  addc  rebus,quia  aggregatu, 
Y  j  nums- 
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numerum  primum,  fuit  maius  numero  pro- 
ducto  fecundo  ,  habebis  cubum  aequalem 
2 1.  pofitionibus  p.  380.  res  igitur  valeti?i. 
v.  cubicam  1 90.  p.  yt.  3  5750.  p.  iji.  v.  cub. 
190.  rh.3i.35757.ab  hac  mimie  4.  xpquad. 
habebis  aicitudinem  ,  qua  habita,  addendo 
3.  &  9.  habebis  latitudinem  &  longitudi- 
nem,vtvides, 

altitudo,     5.  cub.  190.  p.  iji.  35757.  p. 
■fy.  v.  cub.  190.  m.      3  5757.  rh.  4. 
latitudo  ,      v.  cub.  190.  p.  iji.  35757.  p. 
jji.  v:  cub.  190. rh.      35757.  m.  1. 
longitudo,  ^i.  v.  cub.  190.  p.^i.  35757«  P- 
^i.  v.  cub.  1  9°-  m-     35757-  P-  5* 

Exemplum  quinti  modi  ,  Cubus  &  6". 
quadrata,&  2.  res,  xquantur  3.  adde  8.  cu- 
bum  xpquad.  ad  3.  fit  1 1. deinde  duc  9.  in 
fuam  tertiam  partem  ,  fit  1 2.  diffaentia  a 
2.  numero  rerum  eft  10.  numcrus  rerum, 
ducin  2.  Tpquad.  fit  20.  cuius  differentia 
ab  n.eft  9.  numerus,  qui  cum  cubo  ae- 
quatur  10.  rebus,  quia  productum  fecun- 
dum  maius  eft  numero  aggregato ,  voco 
autem  productum  fecundum  ,  quod  fit  ex 
numero  rerum  iam  inuento,  in  Tpquad.  x- 
Jtimatio  igitur  rei  quando  cubus  8c  9«aequa- 
Jia  funt  10.  rebus  eft  i.vel  y..  9-5- rh. -f, 
abiice  igicur  2.  Tpquad.  fient  duae  aeftima- 
tiones  qua?ficae  ,  alcera  iji.  9^-  m.  2-7  alia 
m.  1. 


C  A  P  V  T  XVIII. 

De  Cubo ,  &  rebus  aqualibus  quadratis 
ejrmmero, 

Demonstratio. 

SI  t  in  eadem  figura,  cubus  a  c  cum  3  3, 
a  caequahs  6.  quadracis  a  cp.  100.  (gra- 
tia  exempli)  diuidatur  cubus  ac,  pofita  b  c 
Tpquad.  fcilicet  2.  in  luas  partes,  erit  cu- 
bus  a  c ,  cequalis  cubo  a  b  ,  cubo  b  c  ,  fex 
quadratis  a  b,  &  1 2.  pofitionibus  a  b  ,  at 
33.  a  c,  funt  3  3.  a  b  ,  8c  33.  b  c,  quae  funt 
66.  quia  b  c  eft  2.  igitur  cubus  a  c  ,  &  3  3 . 
a  g,  aequantur  cubo  a  b,  cubo  b  c  ,  fex  qua- 
diatis  a  b  ,  &  45.  a  b  pofitionibus ,  &  66. 
hx  c  eadem  igitur  squalia  funt  6.  quadra- 
tis  a  c,&  100.  at  6.  quadrata  a  c  ,  diuifa 
acin  b,  per  4.  2.  Elementorum  ,  aequalia 
funt  6.  quadratis  a  b,  8c  6.  quadratis  b  c, 
&  12.  fuperficiebus  a  d,  fed  a  d  eft  2.  po- 
fitiones,  quia  b  d  eft  2.  igitur  12.  a  d  funt 
24.  pofitiones  a  b,  quare  6.  quadrata  a  b, 
&  6.  quadrata  bc,  &  24.  pofitiones  a  b,& 
1 00.  aequantur  cubo  a  b,  cubo  b  c,  6.  qua- 


6.  quadrata  a  b 
tiones  a  b 
cubus  a  b  6,  quadrata  a  b 
tiones  a  b 


24.  pofi- 
124 
45-  pofi- 
74 


cubus  a  b         p.      21.  pofitioni 
bus  a  b  zequales  50 


diatis  a  b,  &  45.  a  b.  &  66.  numero  ,  eu- 
bus  autem  b  c  elt  8.  &  6.  quadrata  b  c  funt 
i4.  igitur  fr.qu.adrata  a  b,  &  24.  pofitio* 


nes  a  b,  &  1  24.  aequantur  cubo  a  b,  & 
quadrat.  a  b,  &  45.  pofitionibus  a  b,  cV  74. 
facla  igitur  detra&ione  fimilium  ex  vtra- 
que  parte,  fcilicet  6-quad.  24.  pofitionibus 
&  74.  relinquetur  cubusab  p.  2 1.  pofitio- 
nibus  a  b,  squalis  50.  manifeftum  eft  igi- 
tur  quod  inuenta  a  b,  ex  capitulo  fuo,  & 
addita  b  c  ei  quae  eft  2.  conflatur  a  c.  Ma- 
nifeftum  eft  autem  ,  quod  vbi  pofitiones , 
quce  curo  cubo  erant,  eitent  aequales  produ- 
dis  ,  haberemus  cubum  aequalem  numero 
tantum  ,  &  vbi  pofitiones  quae  cum  cubo 
erant ,  eflent  pauciores ,  haberemus  res  ex 
vna  parte,  &  cubum  ex  alia,  8c  tunc  fi  nu- 
merus  qui  eft  cum  cubo,  foretaequalis  alte- 
ri,  elfent  pofitiones  aequales  cubo,  &  (\  efiec 
minor ,  haberemus  res  &c  numerum  arqua- 
les  cubo :  &  fimaior,  haberemus  res  aeqna- 
les  cubo  8c  numero,  ex  eadem  demonftra- 
tione,  velut  in  praecedenti  capitulo. 

R  e  g  v  i  a. 

Regula  igitur  eft  ,  vc  primo  ftatuas  nu- 
merum  rerum  femper,  vtin  praecedenti  ca- 
pitulo,  8c  eft  vt  ducas  numerum  quadrato- 
rum  in  tertiam  fui  partem  ,  8c  dirrerentia 
huius  produiti ,  a  numero  rerum,  eft  numer 
rus  rerum,  quae  fi  nulla  fit ,  habebimus  cu- 
bum  aequalem.  numero ,  fi  autem  produ- 
Ctum  fit  minus  numero  rerum  ,  diffcrentia 
erit  numerus  rerum,  quae  cum  cubo  squan- 
tur  numero ,  6c  fi  produdum  fuerit  maius, 
habebimus  res  asquales  cubo :  &c  tunc  fi  nu- 
meri  erunt  aequales  ,  eiitcubus  asqualis  re- 
bus,  &fi,  qui  produciturexnumero  rerum, 
in  Tpquad.  fueric  minor  numero  aequatio- 
nis  cum  additione,  erit  cubus  aequalis  rebus 
£c  numero  ,  quod  fi  produftus  numerus  ex 
rerumnumero  in  Tpquad.  fuerit  maior  nu- 
mero  aequationis  cum  fua  additione ,  habe- 
bimus  res  aequales  cubo  Sc  numero.  Nu- 
merus  autem  arquationis  fic  habetur ,  duc 
priorem  numerum  rerum ,  in  tertiam  par- 
tem  numeri  quadratorum,  &  producli  ac- 
cipe  differentiam ,  ab  aggregato  numeri  s- 
quationis ,  &  dupli  cubi  Tpquad.  dirferen- 
tia ,  etit  numerus  addendus  cu.  fi  produ- 
€tum  fuerit  maius  aggregato :  >  vel  rebus  (i 
fuerit  minus ,  vel  numerus  aequalis  cubo , 
vbi  nullse  fint  res,  inde  habita  aeftimatione, 
eam  adde ,  vel  minue  Tpquad.  prout  in 
exemplis  doceberis,  &  habebis  qu^fitam 
aeftimationem, 

Exemplum-  primum  ,  Cubus  &  12.  res, 
squantur  6.  quadiatis  &  25.  duc  6.  in  1, 
fui  terciam  partem ,  fit  12.  diferentia  cuius 
a  numero  rerum  nulla  eft ,  igitur  cubus  x- 
quabitur  numero  ,  duc  ergo  1  2.  numerum 
rerum,in2.  Tpquad.  fit  24. ^biiceex  41. 
aggregato  16.  dupli  cubi  2.  &  25.  numero 
aequationis,  relinquitur*  7.  qui  asquacur  cu- 
bo,  res  igitur  eft  fy.  cubica  17.  adde  ei  2. 
Tpquad.  fic  rei  aeftimatio  ^i.  cubica  17. 
p.  2. 

Exeraplum  fecundum,Mercator  fugiens, 
pafcicur  redditurum  \  debici  proportionali- 
ter  in  teibus  annis  ,  ita  quod  fi  paftusfuif- 
fec  reddicurum  (7  primo  anno  reddidin^et^-, 
fecundo^-,  tertio      vtrefidua  fint  in  ea- 

dem 
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dctn  proportione,cum  refiduo  capitali,qux- 
nturportio  cuiufque  anni,  reddcndo  iolum 
' »  &  ponamus,  quod  capitale  fit  4.  ad  vi- 
tandum  fractiones,  vult  igitur  reddere  3. 
pone  igitur  quod  reftituat  primo  anno  rem, 
igicttt  lccundo  anno  rcftituet  rem  m.  7-  qua- 
dratij  &  tertioanno,  rem  m.  -f-quadrati  p. 
'  cub  .  igicur  m  tribus  annis  reftituet  3-res 
p.Vraibim.  i  quadrati,  &  hoc  iam  fup- 
ponuur  ;.  quarc  reducito  ad  integrum ,  cu- 
bum  ducendo  pcr  16,  habebis  1.  cubum  p. 
48.rebus,iqualem  u.  quadratisp. 48.  duc 
1 1.  in  4.  tcrtiam  fui  pattem  ,  fit  48.  igitur 


Tpquad.  &  4.  eft  nihit,  igiturnon  habebi- 
mus  numerum,  fed  cubus  iquabitur>  vt  di- 
ctumeft,  i.rebus,  igitur  deprimendo,  qua- 
dratum  iquabitur  z.  ergo  rei  iftimatio,  eft 
jy..  z.quam  adde  velminue  Tpquad.  habe- 
bis  veram  fcftimationem  quifitam ,  2.  p. 
^,2.  vel  1.  m.  2.  &  poteft  etiam  elfe 
z.  &  fic  habet  tres  aeftimationes  hic  ca- 
fus. 

Exemplumfextum,  Sit  cubus  8c  21.  res, 
iqualia  9.  quadratis  p.  5.  tunc  vt  prius  , 
ducam  9.  in  «.tertiam  fui  partem  ,  fit  '27. 
huius  diffcrentiaa  21.  eft  6.  numcrus  re- 


1  i.  in  4.  tertiam  iui  paitem  ,  nt  45.  lguur  Illl'UJ  "  nrnj,1A,.m 

difaettb  rerum  nuiU  cft  ,  fic  cubus  iqua-  rum ,  cubo  iquandarum  ,  quia  prcriutaxi 

UUfcrcntia  rerum  nuu  «.   ,  c            1  ft     j      ,.numcro  rerum, addo lgitur 

biturnumero ,  ducigiuir  48.  numcrum  ic-      1/,t:u",uw>    ,.      _  j    j  m  


rum,  in  4.  Tpqua^l.  hc  1  92.  a  quo  detrahe 
17tf.aggreg.ttum  exduplo  cubi  4.  &  48. 
numeroxquationis ,  rehnquitut  16".  &  hic 
iquatur  cubo ,  igicur  rei  xftimatio  eft 
cubica  1 6.  quam  minue  ex  4.  Tpquad.  fiec 
atftiuuno  quifua  4.  m.  b_-  cubica  16.  red- 
dct  igitur  annoprimo^m.  i>_.cubica  itf.  8c 
fccundo  ^t.  cubicam  1 6.  m.  15.,  cubica  4.  8c 
tcrtio  ,  iu.  cubicam  4.  m.  1 .  &  horum  refi- 
dua,  fuiu  inojv.uirmalia,  cum  4.  fi£  iuncta 
fkiunt  y.  -S:  cft  conuetfum  primi  exempli, 
fi<  iciiduaipfa  fiint  cubica  16.  91.  cubica 
4.  &  l. 

Exnnplum  tertium  ,  Cubus  S_  1 5.  res  , 
cquantuc  6.  qiuiratis  &  14-  <h»C  6- in  *ui 
certJam  pattem,  fit  1 1.  cuius  diftetentia  a 
,  (.  numcro  tcrum  ,  eft  r  &  quia  pcodu- 
ttum  futt  minus,  eritcubusS.  3.  rcs.xqua- 
ha  numeto  ,  duc  igitur  1 5.  numerum  re- 
rurn,  iu  1 .  Tpquacl  ht  33.  minue  ex  40.  ag- 
grcgaco  24.  &  duplo  cubi  Tpquad.  rcliiv 
quicur  1  c  igitur  1  o.  iquanu  cubo  p.  3.  rc- 
bus,  8c  rci  xilimatio  eft  fe.  v.  cubica  i)..  26 
p.  5.  m.  fc.  v.  cubica  atf.  m.  j.cui  adde 
z.  ipqiud.  lubebis  qiutfitam  xftimatio- 
nein. 

Exemplum  quartum  ,  Cubus  &  1 J.  res, 
TOQantttr6.quadrads  p.  so.itcrum  habebo 


i/.VU    -  u 

54.  duplum  cubi  Tpquaiad  j.numerum 
zquationis,  fit  59-  cuius  differentia  a  6$. 
produtto  numeri  rerum  prioris,in  xpquad, 
elt  4.  igitur  quia  productum  eft  maius  ag- 
gregato,  addemus  numerum  cubo,  &  fiet  1. 
cubus  p.  4.  xqualis  6.  rebus,  iam  inuentis, 
huius  igitur  a_ftimationes  funt  tres  ,  prima 


Prima  5. 
Secunda  2.  p.^.  5- 
Tertia    a.m.  k..  $> 


tertia  fi&a  rru 
Tpquad.  habebis 


eft  2.fecunda  ^t.  3-  m.  1. 
} .  p.  1  -  quas  adde  ad  3 . 
vcrasacftimationesillas  quasalaterc  vides. 

Exemplum  feptimum,  Cubus  5c  z6.  res 
iquantur  1  z.quadratis  p.i  2-duc  1  i.nume- 
ru*quadr»torum,infui  tertiam  partem.qu* 
cft  4  fit  48.  cuius  dirferentia  a  16.  nume- 
roreruro,  eft  22.  &  quia  produaum  eft 
maius  numero  rerum,  res  iquabuntur  cu- 
bo,  dcinde  duc  16.  numerum  rerumin  4. 
tertiam  partem  numeri  quadratorum,  ht 
,o4.abiiceex  1 40.  duplo cubi  Tpquad.fiC 
I  2.  numeri  fimul  iundis  ,  fit  }6.  numerus 
addendus  rebus,  quia  aggregatum  eft  ma- 
ius  produdo,  econtrario,  exemplo  pra;ce- 
denti,  cubus  igitur  iquabitur  22.  rebus,  p. 


m luanturtf.quadraos  p.  ia  "crum  nancnu  ^  ^ftimationes ,  Pri- 

cubum  &  * . «,  *quaks  numero,  & .  nume-  qua te  eius      ^  ^  ^  ^_ 


rus  produitus  crit  30.  vt  Ptius ,  verum  ag 
grcgatuw  cx  duplocubi  2.  Tpquad.  fii  10. 

numero  iquationis,  eft  26.  differentia  igi- 
tur  eft  4.  cum  igiturcubus  Sc  3.  res  iquen- 
tur  4.  tei  .vitimatio  eft  1.  &  quia  produta 
numerus  eft  maior  aggregato ,  id  eft  30. 
maforeft  16*.  minuemus  i.  iftimationem 
equatkmii  inuents  cx  2.  Tpquad.  cc  relm 


1 9.  p.  1 .  6c  eft  vera,  fecunda  ficla  m. 
jy.  1  9.  m.  1.  teruaetiamfi&a,  qui  eft  m. 


Prima  5. 
Secunda  5 • 
Tertia  2. 


p.  y..  19- 
m.  19' 


2.  has  adde  fingulas,  Tpquad.  habebis  ve- 
xquatioms  mucnw  ex  a.  i  mm. «ub-     2  quanim  ex?erientiam 

q-uu...v.l,manoquxfi  a  cub  &  r  t.re-     r«  ^ 


rum,  iqualium     quadratis  &  10 

Ideo  patet  quod  in  hoc  ca(u,  vbi  cubus 
&  tcs,  «quantur  numcro,  fidifferentia  nu- 
metorum  nulla  foret,  velw  fi  loco  10.  po- 
fuilUmus  14-  iftimatio  rei  eflct  Tpquad. 
fcilicct  2.  quia  m  iquatione  muenta  ,  ninrt 
haberemus  addendum  vel  minuendum,quia 
cubus  is.'  ]  rcs,  iquarentut  nihil. 

Excmplum  quintum  ,  Cubus  &c  to.res, 
acquantut  6.  quadratis  p.  4-  duc  igitur  nu- 
merumqiuJracorumin  tertiam  iui  partem, 
vt  ptius,  fit  12.  diffrrennacuiusa  numero 
rerum ,  eft  2.  Zc  quia  produftum  eft  maius 
numero  rerum,  ideo  2.  res  aquabuntur  cu« 
bo  ,  pro  numero  Uaque  duc  10.  nuraerum 
rcrumpnmum,in  2.  Tpquad.  fic  20.  difte- 
icntia  cuius  a  20.  aggr.gato  dupli  cubi 


a  latere  hic  pofui. 

Ex  hoc  patet,  quod  numerus  quadrato- 
rum ,  in  his  tribus  exemplis,  in  quibus  ai- 
ftimatio  rei  triplicatur ,  femper  componitur 
ex  tribus  sftimationibus  iundis  fimul ,  ve- 
lut  inquinto  exemplo,  2.  p.^.  2.  &c  2.  m. 
iy.  2.  componunftf.  numerum  quadrato- 
rum  ,  8c  in  fexto  exemplo,  5.  &c  2.  p.#-  3- 
&  2.  m.       3-  componunt  9,  numerum 
quadratorum,  8c  in  fcptimo-fexemplo ,  5-  P- 
i9l&5.m.^.i9-&^componunti2. 

numerum  quadtatorum,  ideo  duabus  co- 
enitis  ,  tertia  femper  emergit ,  &  cauia  elt 
cognita  in  initio  huius  libri.  Et  manife- 
ftura  eft,  qur^d  cum  peruenimus  ad  res, 
qui  a  cubo  feParantur,feunumerusrebus, 
L  cubo  iungatur ,  fcmper  emergunt  ues 

*  4 


( 
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cubus  prima?  410.  p.  167884. 
2*s.res  1  30.  p.  12844. 

aggre£aturri  540.  p.  j^.  273600. 
i2.quadrata.    ^zS.p.  r».  273600. 
numerus  12. 

aggregatum  540.  p.  lj*.  273600. 


cubus  lecundaj  410.  m.i^.  167S84. 
26.  res    1  30.  m.  ^i.  1 2844. 


aggregatum  540.  m.  273600, 
n.quadra.  528.  m.  iji.  273600» 

numerus    1 2. 
aggregacum  540.  m.iti.  273900. 


cubus  certiae  8. 
26.  res         5  2. 


aggregatum  60. 
i2.quadra.  48. 
numerus     1 2 . 


aggregatum  60. 


a:ftimationes,  &  caufa  diclaeft  fuperius  ibi- 
dem,  vbi  devera  ik  ficta  aiftimatione  locu« 
ti  fumus.  Et  patet  eriam,  qu6d  omnes  mo- 
di  hi,  ad  addicionem  femper  poifunt  referri, 
quamuis  minus  cum  additur,  vicem  gerat, 
pkis  cum  detrahitnr  ,  oftenfum  eft  enim 
quodtantum  eft  minuere  4.  ex  12.  quan- 
tum  addere  4.  m.  ad  1  2.  vtroque  enim  mo- 
do  fiet  8. 

Ex  hoc  patet  quod  numerus  quadrato- 
rum  ,  diuidicur  trifariam  ,  &  vna  aeftima- 
tione  habita  aggregatum  reliquarum  co- 
gnitum  relinquatur. 

Aiia  Dem  onstrat  10. 

Sit  igitui  cubus  &  100.  res  aequalia  6. 
quadratis  p.  10.  numero.  Ec  ponatur  a  b 
i'ei  aeftimatio,  bc  Tpquad.  a  g  autem  sequa- 
Us,  b  c,  quare  g  b  cft  differentia  a  b  &  b  c, 
cubus  autem  g  b,  eft  differentia  curji  a  b 
cum  triplo  a  b.  In  quadratum  b  c,  a  cubo 
b  c  cum  tiiplo  b  c  in  quadratum  a  b,  ex 
fexto  capitulo,  cubus  vero  ab  cum  100.  re- 
bus,  a?quacur6.  quadratis  p.  10.  ex  fuppo- 
i)to  1  6.  quadrata  autem  a  b,  funt  triplum 
bc  in  quadratum  a  b,  triplum  igicur  b  c 
in  quadratum  a  b,  &  cubus  b  c,  qui  eft,  8. 
iunc  2.  m.  quani  cubus  a  b  cum  100.  ie- 
bus,  dico  autem  2.  m.  quia  cubus  b  c,  qui 
iungicur  6.  quadratis,  debuicefle  10.  &  eft 
tancum  8.  ac  cubus  ab  cum  100.  rebus, 
fuperac  cubum  a  b,  &  triplum  a  b  in  qua- 
diaturn  b  c  quod  eft  1  2.  res,in  88.  rebus, 
differentia  igicuir  cubi  b  c  &  tripli  b  c  ,  in 
quadratum  a  b,  a  cubo  ab,cum  triploab 
in  quadratum  bc»  eft  S8.  a  b,  m.  z.  huic 


-r 


igitur  dirTerencia?»  axjualiseft  cubusgb,  vt 
di-ximus ,  ponacur  igitur  b  g  res  erit  igitur. 


g  c,  feu  ab,  2.  m.  re  cuius  quanticas  funr 
pta  88.  vicibus,  vc  dictnm  eft,  arquatur  cu- 
bo  b  g  p.  2.  igitur  cubusb  g,p.  2.  p.  88» 
fuis  rebus  arquatur  174.  quarefi  eamsfti- 
mationem  b  g  detraxeris  ex  b  c ,  qua?  eit 
Tpquad.  fcilicec  2.  habebis  quantitacem 
a  b,  quaefitam.  Et  hafc  demcnftratio  fuitin- 
uenta  a  Ludouico  Ferrario ,  &  oftendit  cla- 
rius  xftimacionem  fupradi£tarum  operatio- 
num. 

Alia  Demonstratio. 

Ponatur  rurfus ,  cubus  cum  5.  rebus,  2- 
qualis  6.  quadratis  a  c  10.  &  ponaturefres, 
de  Tpquad.differentia  d  e  &  ef,  eh,  eric- 
que  ex  demonftratione  confimili  prsmifla:, 


e 


vt  cubus  e  h  ,squetur7.  rebus  p.  16.  inde 
inuenta  neftimatione  ,  fi  ei  addatur  h  f 
Tpquad.  qua?  eft  2.  habebicur  e  f*  res  qua> 
fita,  nec  in  hoc  addam  verba,  quia  demon- 
ftratio  eft  fimilispriemilfae,  &  operacio  eius 
in  hac  parce ,  eft  clarior  noftra  demonftra 
tione. 

Re  g  v  l  A. 

Regula  igitur  fumptaex  hac  demonftra- 
tione  eft,  Ci  numerus  rerum  asqualis  eft,  pro- 
dudto  ex  numero  quadratorum  in  fuam  ter- 
tiam  parCem  ,  duc  Tpquad.  ad  cubum ,  ^t. 
cubicam  diffrrentiae  huius,&  numeri  aeq  ua- 
tionis  ,  adde  Tpquad.  vbi  cubus  fit  minor 
numero,  aut  minue,  vbi  fit  maior,&  tocum 
cft  aeftimatio  rei ,  manifeftum  eft.  aucem, 
quodvbi  cubus  Tpquad.  &  numerus,  fmt 
aequales,  nonaddemus  nec  minuemus,  fed 
t  pquad.  erit  ipfa  rei  asftimatio. 

Exemplum,  Cubus  &  1  2.  res,  sequancur 
6.  quadratis,  p.  8.  tunc  quiadu£to  6.  nu- 
mero  quadratorum  ,  in  2.  fui  tertiam  par- 
tem,  fit  12..  numerus  rerum  ad  vnguem, 
ideo  duc2.  Tpquad.  ad  cubum,  fic  8.  cuius 
differentia  a  numero  aequationis  nulla  eft , 
ideo  arftimatio  reieft  2.  Tpquad.  Et  fi  cu- 
bus  &  i2.res  ,  aequantur  6.  quadiitis  p.  9, 
tune  quia  cubus  a^quatur  numero,  abiicie- 
musS.  cubum  Tpquad.  ex^i.  relinquitur  r. 
cuius  ^i.  cubicam  qusefi;  1.  addo  Tpquadl. 
quia  cubus  Tpquad.  eft  minor  aequatione 
numeri,  fit  rei  a:ftimatio  3.  Et  eadem  ra- 
tione,  fi  cubus  p.  12.  rebus,  asquecur  6.qua- 
dratis  p.7.  derradto^.  ab  S.cubo  Tpquad. 
relinquicur  1.  cuius  j^.  cubicam  qus  eft  1. 
decrahe  ex  2.  Tpquad.  relinquicur  1.  rei 
seftimatio. 

Quod  fi  numerus  pofitionum ,  maior  Cit 
producl:o  ex  numero  quadratorum  in  fui 
parcem  tertiam ,  diflerentia  erit  numerus  re^ 
rum  ,  vt  in  prima  demonftratione  ,  &  fuis 
reguiis ,  hunc  duc  in  Tpquad.  &  ei  addecu- 
butn  Tpquad.  U  huius  aggregati ,  numeri- 
que  sqqationis  differeniia ,  li  nullafit,  £• 
ftimatiorei  eft  Tpquad.Etfi  num^rusaiqLja- 

tionis 


Cap  XVIII  De  Cubo ,  &c.  26 1 


tionis  eft  minor  aggiegato ,  x-ftinutionem 
inuentam  minue,&  fi  maior»adde  Tpquad. 
quod  fiecerit  rei  aeftimatio.  Exemplum, 
cubus  Sc  20.  res,  aequantur  6.  quadratis  Sc 
24.  du&o  6.  in  a.  tertiam  partem  fui,  fic 
12.  cuius  differentia  a  20.  numero  rerum, 
eft  8=  numerus  rerum ,  qua:  cura  cubo  ae- 
quantur  numero  ,  duc  igitur  numerum  re- 
tum,  in  2.  rpquad.  fit  16.  adde  ei  8.cu- 
bum  rpquad.  fit  24.  difFerentiacuiusnulla 
cfta  24.  numerosquationft,  igitur aeftima- 
tio  rcieft  Tpquad.  fcilicet  2.  iit  rurfuscu* 
bus  cum  2o.rebus,  ajqualis  6.  quadratis  Sc 

15.  habcbimus  igitur,  vtprius,  cubum  &c 
S.  res,  pro  numero,  duc  vt  priiis  ,  8.  numc- 
rum  rerum  pofteriorem  in  2.  Tpquad.  fit 

16.  addecubum  Tpquad.  fit24,  abiice  15* 
relinquitur  9.  igitur  cubus  Sc  8.res,  a?quan- 
tur  9.  Sc  rei  arftimatio  eft  1 .  quod  minue  ex 
2.  Tpquad.  relinquitur  vera  aeftimatio  rei  u 
minuifti  autem,quia  15.  numerus  aequatio- 
nis  eft  mirioi  aggregato  cubi  &c  producri  > 
quod  eft  24.  &  fi  bene  animaduerteris,  eo- 
dem  modo  fit  in  pritna  parte  regula?,  quan* 
do  numerus  rerum  a'qualis  eft  producr.o  ex 
numero  quadratoium  in  fui  partem  tertiam. 
Rutfus,cubus  cum  icrebus,  arqualis  fit  6. 
quadratisp.  33.  habebis  itaque  cubum,  vt 
ptius,  Sc  8.  rcs,  acquales  differentiae  24.  ag- 
gregati ,  Sc  3  3.  numeri  aequationis,  quare 
cubus  &:  S.res  a*quabuntur  9.  Sc  aeftimatio 
rci  crit  1  k  addendum  Tpquad.  quia  nume- 
rus  xquationis  33.  eft  maior  numero  ag- 
grcgato  24.  quaie  rci  xftimatioerit  3. 

Qu6d  fi  numcrus  pofitionum  >  minor  fit 
produdto  ex  numero  quadracorum  in  lui 
tertiam  parterc  ditferentia  nihilominus  cric 
numerus  rerum  vt  prius ,  fed  hae  non  copu- 
labunturcubo,  imoerunt  ei  arquales,  dein* 
de  duc  ipfum  numerum  rerum  pofteriorum, 
in  xpquad.  Sc  produdtum  iunge  numero 
aequationis  hnius  aggregati  Sc  cu;  Tpquad. 
dirTerentia  cft  numerus  aequationis  feeuuda?i 
fi  igitur  difterentia  nulla  eft ,  cubus  jequa- 
bitur  rebus  Sc  R£.  quadrata  numeri  rerum 
addita  Tpquad.  eft  a*ftimatio  rei  ,  quod  fi 
aggregatum  fit  maiuscubo,critdirTerentiai 
numerus  qui  cum  rebussquatur  cubo  ,  mde 
habitaxftimatione,  addeei  Tpquad.  &c  fiet 
vcta  acftimatio.  Quod  /i  cubus  fuerit  maior 
aggregato  ,  diflercntia  erit  numerus  ,  qui 


Tpquad.  igiturcubus  aequatur  ^.rebus,  p; 
2.  &c  res  erit  2.  addito  2  .  Tpquad.  fic  4.  ve« 
ra  adtimatio.  Iterum.  fit  cubus  p.  2 1 .  re» 
bus,  aequalis  9,  quadratls  p.  5,  erunc  igitur 
6.  res  in  pofteriotc  aequatione,  quia  9.  nu- 
merus  quadratorum,  du&us  in/3.  tertiamfui 
partem,  producit  27«  duc  igitur  6.  nume- 
rum  pofteriorem  rerum  ,  in  3.  Tpquad.  fit 
18.  addeei  5.  fit  23.  difterentia  cuius  a  nu- 
mero  produ&o  ex  cubo  c  Tpquad.  eft  4.  Sc 
quia  aggregatum  eft  minus  cubo  ,  ideo  cu- 
bus  &  4,  arquabuntur  6.  rebus ,  arftimatio 
igitur  eft  1.  vel  j^.  3.  m.  1.  &c  ficta  i^-  5.  p. 
1.  qux  eft  m,  fi  igitur  hisaddas,  3.  Tpquad. 
habebis  xftimationes  quxfitas  5.  &  4.  p.iji. 
3.&2.  p.  1^..  3.  in  harum  qualibet  verum 
eft,  qu6d  cubus  &  2 1  •  res  ,  aequales  funt  9. 
quadratis  &c  5.  numero. 


Capvt  XIX. 

t)e  Cubo  &  guadratis  dqudibm  rebm 
&  numero. 

Dhjmonstrati'6. 

SI  t  etiam  cub.  a  b,  Sc  6.  quadrata ,  ae- 
qualia  2o  rebusp.  20o.gratia  exempli. 


Sc  ponemus  b  c  2.  Tpquad.  erit  igttur  a  t 
resp.  1.  &  eius  cubus,  ent  cubus  &c  6.  qua- 
dtata,  &  12.  res  ,  Sc  8.  iam  autem  fuppofi* 
tum  cft,  qu6d  cubus  ab  Sc  6.  quadrata,  fint 
aqualia  20.  rebusp.  200.  Igitur  ponanturj, 
20.  res  Sc  200.  loco  cubi  Sc  6.  quadrato- 
rum,  S:  fiet  cubus  a  c  ,  xqualis  32;  rebus 
pi  208.  atquia3  2.  resab,  deficiunt  a  32  = 
rebus  ac,  in  32.  b  caddantur  vtrique  par- 
ti  32.  bc,eiunc  igicur  32.  res  p.  208.  x- 
quales  cubo  p.  (J4.  tantum  enim  funt  32» 
bc,  abiice  64.  ab  vtraque  parte ,  erit  cu- 
bus  asqualis  32.  rebus  p.  144.  iride  inuenta 
aeftimatione  abiicebc,  Tpquad.  relinque- 
tur  a  b. 

R  e  g  v  l  A. 


Regula  igitur  eft,  duc  numerurn  quadra- 
torum  ,  in  certiam  fui  partem  ,  producliuiTi 
adde  numeroj  rerum  ,  Sc  aggregatum  erit 
numemsrerum,  inde  duc  hunc  numeruni 
cum  cubo  arquatur  rebus,  i»de  habita  «fti-     in  t  pquad.  &  produdi  fume  dirTerentiaro  * 
matione ,  adde  ei  Tpquad.  qnod  contlatur ,     ab  aggregato  ex  numero  xquationis 


eftrci  veraxftimatio,  &  cam  multiplex  ha- 
benda,  vt  in  noftra  regula  docuimus ,  quan- 
quam  quod  ad  regulam  pertinet ,"  Sc  hace 
noftra  fit.  Exemplum  igitur ,  Cubu&c^c  9* 
res,  aequales  fint  6.  quadratisp.  2.  tunc  nu- 
mcrus  rerum  fccundus  erit      duc  in  2. 
Tpquad.  fit  6.  adde  ad  2.  numcrum  aequa- 
tionis ,  fit  8.  cubus  autem  Tpquad.  eft  8. 
difterentia  nulla  ,  igitur  cubus  aequatur  3. 
rebus,  res  igitur  eft  i^.  3.  &  rei  aeftimatio 
2  p.  jy.  3.  Rurfus,  cubus  p.  9.  rebus,  aequa- 
Jis  fit  (Tquadratis  p.  4.  habcbimus  vt  prius, 
cubum  zqualem  5.  rebus,  pro  numero  duc 
jaiumerum  rerum  pofterioie  in  2.  Tpquad. 
fit  6.  adde  4.  numerum  acquationis ,  fit  10. 
abiice  8.  cubum  T^Liad.  fit  2.  addendus 
rebuX,  quia  aggit-gatum  eft  maius  cubo 


Sc 

cubo  Tpquad.  quae  fi  nullaeft ,  habebis  cu- 
bum  aiqualem  rebus,  fi  vero  fit  produclium, 
minus  aggregato,  differentia  eftnumerusi 
qui  cum  rebus,  aequatur  cubo ,  quod  fi  pro- 
ductum  fuerit  maius  aggregato ,  differentia 
eft  numerus  qui  cum  cubo  aequatur  rebus, 
inde  habica  aeftimatione,  Tpquad,  refiduum 
eftasftimatio  vera,qua3fita. 

Exemplum  ,  Cubus  Sc  o^.jquadrata ,  ae- 
qualiafnnt  ao  rebus  8c  $6.  duc  6.  in  2. 
tertiam  fui  partem  ,  fit  1  2.  adde  ad  20.  fit 
ja.  duc  32.  in  2.  Tpquad.  fit  64.  adde  ad 
56.  numerum  sequationis  8»  cubu  Tpquad. 
fit  6^.  differentia  producTri  ab  aggregatd 
nulla  eft ,  res  igi^ur  aequabuntur  cubo,  qua- 
re  deprimendo  quadratum  sequatur  3  2^.  &C 
res  eft  jy,  3 2.  Sc  vera aeftimatio  j?t.  3 2.  m.  2. 

Rut- 
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Rurtus,  cubus  &6.quadraca,  asqualia  fint 
10.  rebusp.  1 1 2.duc  6.  in  z.  vt  prius  ,  fic 
iz.  addead  20.  fic  32.  numerusrerum  ,duc 
1112.  Tpqqad.  fic  64.  abiiceex  120.  aggre- 
gato  cubi  Tpquad.  &  numeri  asquationis, 
relinquicur  6 5.  numerus  qui  cum  3  2.  rebus 
jequacur  cubo,  res  igicur  eft  fy.  29.  p.  1. 
minue  Tpquad.relinquitur  azftimacio  rci  qi. 
25?.  m.  1.  Rurfus  ,  cubus  Sc  6.  quadraCa, 
icqualia  iinc  20.  rebus  p.  41.  habebis  igitur 
vcprius,  in  fecunda  azquatione,  52.  res,  & 
ij.numerum ,  nam  decracto  49.  aggregaco 
numeri  arquationis  ,  &c  8.  cubi  Tpquad.  ex 
64.  produclo  32.  in  Tpquad.  relinquicur 
15.  quia  vero  productum  eft  maius  aggre- 
gato,  erit  1,5.  cum  cubo  aequalis  3  2.  rebus, 
c^reseric^.  vel  j^.  13-^-m.  2-f,  velficta 
fy'  1  StP'  2t>  abiice  2.  Tpquad.  habebis 
ariiimacionem  veram  3.  &  duas  fictas  per 
fcilicec  4^-  o.  j^.  1  3— ,  &  4-^-  m.  y.. 


m 


13^-  ficuc  diximus  in  capiculo  primo. 


C  A  P  V  T  XX. 

De  Cubo  xqttali  quadratU  rebut  & 
numero. 

DlMONSTRAHO. 

SI  t  icerum  cubus  a  c,  acqualis  .6.  qua- 
dratis,  5.  rebus,  &  88.  (  gratia  exem- 
pli)  tk  ponatur  b  c  Tpquad.  fcilicet  2.  ma- 
nifeftum  eft  igitur ,  quod  cubus  a  c,  asqua- 
tui  6.  quadratisab  &  12.  a  b,  &  cubis 
a  b,&  b  c,hsec  eademigitur  asqualiafunt  6. 
quadratis  a  c,  5  .re  bus  a  c,&  8  8  .abiiciarur  iam 
cubus  b  c  communis,Uilicet  S.reJinquecur, 
cubus  a  b  &  6.  quadraca  a  b,  &  12.  a  b, 
#quaJia<J.  quadratis  a  c  ,  5.  rebus  a  c  ,  p. 
So.aC  6.  quadracaa  c,  fuperant  6.  quadra- 
ta  a  b  in  6.  gnominibus  a  b  quadrati,  & 
erunc  24.  res  ex  a  c  minus  6,  quadratis- 
b  c,  quae  func  24.  igicur  6.  quadraca  a  b  & 
92  res  a  c  ,  &  $6.  arqualiafunt  cuboa  b,& 
6.  quadratis  a  b,  &  1  2.  rebus  a  b,  abiician- 
turigicur  6.  quadrata  a  b ,  communia  ,  re- 
linquenrur  29.resae,p.5<?.£equales  cuboab 
&  1  2.rebus  a  b,  &  29.  res  a  cfuperant  29. 
res  a  b,in  29. b  c.Quare  in  5  8.quia  b c  eft  2. 
igicur  addatur  numerus  numero,  erunt  29. 
a  b  &  144.  squalia  cubo  a  b  &  12.  rebus 
a  b,  abiiciantur  denuo  12.  res  communes, 
erunc  1 7.  resp.  1 1 4,  asquales  cubo,,  inde  ha- 
bita  asftimatione ,  adde  ei  b  c, 

R  E  G  V  L  A. 

Regula  igitur  eft,  Duc  numerum  qua- 
dratorum  in  rerciam  ftji  parcem ,  &  produ- 
c*um  adde  numero  rerum,  aggregacum  erit 
numerus  rerum,  aequalium  cubo,  pro  nume- 
ro  autem  ,  duc  numerum  rerum  fecundum 
in  Tpquad.  &  produicum  adde  numero 
quationis  ,  a  quo  minue "cubum  T^c.usti. 
refiduum  eft  numerus,  qui  cum  reb  ts  c,ua- 
cur  cubo  ,  inde  inuenca  aeftimatione ,  adde 
e'  Tpquad.  Sc  habebis  veram  aeftimacio- 
nem. 


Q^V  £STIO, 

Exemplum  in  hac  quaiftione  ,  Quidam 
dedic  aureos  2728.  ad  caput  anni  vt  di- 
cunt,  feu  fub  vfura  rediuiua,  ea  conditione, 
vc  reciperet  tertio  anno,  ex  capitali  6:  vfu- 
ra,  quancum  eft  dimidum  capitalis  &  dimi- 
dium  eius  quod  debuillet  in  fine  primi  an- 
ni ,  &  dimidium  eins  quod  debuhTet  in  fine 
fecundi  anni,  vbi  retinuiftet  pecunias  }  & 
voluiftec  foluere  fub  eadem  vfura.  Pone 
igitur  quod  in  capice  primi  anni  haberec 
144.  res,  in  capite  fecundi  anni  habebic 
1  2.  quadraCa,  in  capice  tertij  anni  habebit 
cubum,&  hic  erit  arqualis  dimidiis  reliquo- 
rum  annorum  fimul  fumptis ,  igitur  cubus 
eric  a;qualis  6.  quadracis,  72.  febus  5c  729. 
duc  igicur  6.  numerum  quadratorum  in  1. 
tertiam  fuipartem,  fit  12.  adde  ad  72.  fit 
84.  numerus  rerum,  diic  84.  in  2.  Tpquad. 
fit  168.  addeei729.  fit  897.  abiice  8.cu- 
bum  Tpquad.  fit  889.  igitur  cubusarquatur 
84.  rebus  p.  889,  ieftimatio  igitur  liuius 
erit  j^.  v.  cubica  444-f  p«  175^28-^-, 
p.  fy.  v.  eubica  4447-  3  m.  175928^- 
huic  adde  2.  Tpquad.  habes  quactitam  ajfli- 
mationem  bz.  v.  cubicam  444-f  p- 
175^28^- p.  qt.  v.  cubica  444^- m.  y. 
•175928-^  p.  2.  cuius  cubus  eft  quantitas 
pecuniarum  ,  quae  eidebencur  tertio  anno, 
inde  detrac*to  1728.  habebis  fortem  ,  per 
terminos  analogos. 


C  A  P  VT  XXI. 

T>e  Cubo  &  Numero ,  aqualibm  quadra- 
tis  dr  rebus. 

Demonstratio. 

SI  t  cubus  &  100.  aequaliaetiam  6.  cjua- 
dratis,  &  24.rebus  ,  &  fit  cubus  ille 
a  c,  &  b  c  Tpquad.  cumque  cubus  a  c ,  s- 
qualis  fic  cubo  a  b  &  6.  quadradratis  a  b,  Sc 
li.  rebus  a  b,  Sc  cubo  b  cqui  eft  8.  erit  cu- 
bus  a  b,  &  6.  quadrata  a  b,  &  i2.res  ab, 
&  108.  acqualia  6.  quadracis  a  c,  &  24.  re- 
bus  a  c ,  fed  6.  quadraca  a  b  ,  minora  func 
6K  quadratis  a  c  in  6,  guominibus  a.d  e,  & 
24.  res  a  b,  minores  funt  24.  rebus  a  c,  in 
24.  b  c,  quare  cubus  a  b,  &  6.  quadrata 
a  b,  &  1  2.  res  a  b  ,  &  ro8.  esquantur  6. 
quadratis  a  b,  &  6.  gnominibus ad e, & 
24.  rebus  a  b,  &  48.  nam  24.  b  c  funt  48. 
igicur  abiectis  ex  vtraque  parte  6.  quadra-  . 
tis  a  b,  &  1 2.  rebus  a  b ,  &  48.  erit  cubus 
a  b,  &  60.  a?qualis  6.  gnominibus  a  d  e,  Sc 
n.  rebus  a  b  ,  funt  autem  6.  gnomones 
a de ,  24.  res  a  b  ,  p.  24,  e6  qu6d  qudi^ 
bet  fuperficierum  a  d ,  &  d  e ,  eft  2.  res ,  e6 
qu6d  b  d  eft  2.  &  quadratum  b  c  eft  4.  igi- 
tur  36.  res  a  b  ,  &  24.  ajquantur  cubo  a  b 
p.  60.  abiice  24.  ex  vcraque  parte,  erit  cu- 
bus  a  b  p.  16.  a:qualis  3^.  rebus  a  b ,  indc 
cognica  a  .b  addemus  ei    b  c,  qus  eft 
Tpquad.&  conflabitui  aeftimacio. 

Regv- 
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R  B  G    V    L  A- 

Regula  igitur  eft  ,  Duc  numerum  qiu- 
dratorum  in  tettiam  fui  partem  ,  produ- 
cloin  addc  numcro  rcrum ,  tk  conflabitur 
11.1  nenil  uvum  ,  hunc  duc  in  xpquad.  & 
ptodudh  fumc  dirTcrentiam  ab  aggregato  ex 
numcroxquationis  >  &  cubo  Tpquad,  qux 
(\  nulla  cft,  erunt  res  xqualcs  cubo.  Si  ye- 
ibprodu&um  fucrit  maius  aggregato,  dif- 
fcrcntia  cft  numcrus ,  qui  cura  rebus  xqua- 
tur  cubo  ,  &  fi  aggregatum  fuerit  maius 
piodutto(  dirfercntu  cft  numerus ,  qui  cum 
cub-i  xquatur  rcbus,  inde  habita  xftimatio- 
ne  ,  adJcs  cam  Tpquad.  &  conflabitur  ve- 
ta  xllimatio.    Mcmincris  tamen  ,  quod 
quando  capitulum  hoc  pcrucncrit  ad  capi- 
tulum  cubi  xqualis  rebus  6c  numero ,  ad- 
dcnda  crit  vcra  xftiraatio  eius ,  Sc  cx  his 
qux  fictx  funt  minor,  per  m.  Tpquad.  vC 
habeas  vtramquc  xllimationcm  capituli  cd' 
bi  Sc  numcti  xqualis  rebus  Sc  quadratis, 
cum  capitulum  cubi,  xqualis  icbus  Sc  nu- 
mero,  vium  untum  veram  xftimationem 
habcat. 

Excmplum,,  Cubus  Sc  64.  xqualia  funC 
C5  quadraus  &  14.  rcbus.duc  6.numerum 
icrum  in  i.icttiam  turpartem,  fit  12.  ad- 
dc  id  14.  fit  j6.  numerus  rcrum,  quem  duc 
inTpquad.tlt  "  t«  demde  cuba  2.  fit  8.  ad- 
d   4 1  64.  numcrum  xquationis,  fit  etiam 
7 1.  idco  quia  ditrcrentia  hoium  numcro- 
rum  nulli  cft ,  h.ib.bimus  cubum  xqualem 
jf .  rcbus ,  quare  qiudiarum  xquabitur  • 
igitus  res  cft  6.  cx  capitulo  fimplici  addc  a<J 
x.  Tpquad.  fit  S.xitimatio  rci.  Rurfus,ctt- 
bus  &c  1  28.  xquctur<S.quadratis&  14« te" 
bus,duc  6.  in  :t.vt  prius,fit  1  2.addeadi4. 
fic  j6.  nunierus  rerum,  duc  jfJ.  in  Tpquad. 
fit  72.  diffcrcntia  cuius  a  1  36-  aggregato 
128.  numen  xquationis,&  8.  cubi  Tpquad. 
cft  64.  numcrusaddenduscubo,  quia  aggre- 
gatum  1 }  6.cft  maius  produ&f»  7  2 .  quare  cu- 
bus&  d^.xqualucrunt  j6.rcbus,xftimatio- 
nes  autcm  uint  1.  &  Rt.  33  m.  1.  quas  ad- 
dc  ad  2.  Tpquad.  fiunc  vcrx  xftimationes 
4.vel  *t.  3  j.  p.  I-  Rurfus ,  iit  cubus  Sc  9. 
xquah$6.quadiatis  &  24-  "bus,  duc  ,  vC 
prius,  6.in  1.  tcrtiam  fui  pattcm,  fit  12. 
qucm  addcad  34.  numernm  rerum  ,  fit  36. 
numerus  rerum,  vt  prius,dcindc  duc  }6.  in 
2.  Tpquad.  fit7i.  diffrrcntia  cuius  a  i7-*g" 
gregaco  S-cubi  Tpquad.  Sc  <).numeri  xqua- 
tionis  ,  eft  5J.  ideo  quia  produ&um  eft 
nuius  aggregato,  addemus  ^j.ad  rcs,  & 
lubcbimus  cubum ,  xqualem  36.  rebus  p. 
55,  huiusigitur  vera  xftimarioeft,R£.  17 
p.  i ; ,  falfa  nuior  eft  m.5.  &  falfa  minor 
m.  v.  m.  17^  m.  z4-,  feu  vt  clarius  intelli- 
gU,  2  ;  m.  fc. \7-,i&e  igitur  iunc  xfti- 
nutionem  ,  &  limiliter  veram ,  Tpquad. 
qux  cft  2.  habcb;s  xftimationes  quxfitas, 
aluram  47-  p.      1 77- ,  rcliquam  4t  m. 


C  A  t  v  T  XXIL 

Ve  Cubo,  Rebus  &  Numcro,  Aqudihuz 
qmdratis. 

Demonstratio. 

SI  t  denuo  cubus  a  c,  cum  4.  rebus ,  & 
1 6.  numero,  xqualis  6.  quadratis,  &  b  c 
iit  Tpquad.  vt  prius ,  refoluemus  igicur  cu- 
bum  a  c ,  qui  xqualis  eft  cubo  a  b ,  6,  qua- 
dratisab,  1  2.  tebus  a  b  ,  &  cubo  b  c  ,  qui 
cft  S.  erit  hoc  totum,  cum  4.  rebus  ac3&. 
16.  xquale  6.  quadratis  a  c ,  quare  cum  4. 
res  a  c,  fint  4.  res  a  b  ,  p.  4.  b  c  &  ideo  p. 
S.  erunt  cubus  a  b  ,  p.  6.  quadracis  a  b ,  p. 
16.  rebus  a b,  p.       arqualia  6.  quadracis 
a  c,  6.  autcm  quadrata  a  c,  xqualia  func  vt 
dcmonftracum  eft,  6.  quadratis  a  b  ,  p.  24- 
rebus  a  b,  p.  24.  igicur  cubus  a  b,  &  6- 
quadiata  a  b,  &  16.  res  a  b,  &  3  2.  xqua^ 
lia  fiisit,6".  quadratis  a  b,  p-  24.  rcbus  a  b, 
p.  24  abiice  ex  vtraqux  parte  6.  quadrata 
a  b,  &  16.  res ,  &  z4-  relinquecur  cubus 
a  b,  p.  8.  xqualis  8.  rebus,  inde  cognita  a  b, 
addeei  b  c,  Tpquad.&fiet  a  ccognica,  ret 
xftimatio.  Ruilus,cubus  5c  4.  res  Sc  1.  a> 
qucntur  6.quadratis  ,  crunC  igitufS.  qua- 
drata  a  c,  vtprius,  6.  quadrata  ad ,  24.  res 
a  b,  &  24.  Atcubus  a  £»  cum  4.  rebus  a  c, 
p.  1.  xqualis  eft  cubo  a  b  ,  &  6.  quadratis 
I  b  ,  0c  16.  rebus  ,  Si  17-  quare  abieitis 
communibus,6,  quadratis  a  b  ,  &  i^-  re- 
bus  a  b,  &  17.  eric  reiiquum  reliquo  xqua- 
le.  fciliceccubirs.xqualis  8.rebus  p.  ^.inde 
cognita  ab.  habes  ac.vt  pnus ,  addendo 
b  e  Tpquad. 

Regvc  a. 


Regulaigitur  eft,  Duc  nnmerum  qua- 
dratorum  in  fui  tertiam  partem  ,  &  a  pro- 
J  laominuenumerum  rerum,  quod  li  hen 
nequeat,  cafuseft  impoffibilis,  invera  xtti^ 
matione,refiduum  itaque  eac  numerus  re- 
rurn,  inde  mukiplica  primum  numerum  re- 
rum  in  Tpquad.  &  pioduaum  adde  nume- 
10  xquationis ,  huius  aggregati  &  duph  cu- 
bi  Tpquad.  dirTerentiam  accipe,  qux  h  nul- 
la  eft,  lubes  cubum  xqualem  rebusloium, 
(in  duplum  cubi  Tpquad.  mams  eft  ,  ditte^ 
rentia  eft  numerus  addendus  rebus ,  U  du- 
plum  cubi  rninus  eft  aggregato  ,  difterentia 
eft  numerus  addendus  cubo  ,  inde  xftima- 
tioni  inuemxadde  TPquad.  vt  habeasxfti- 

tionem  veram. 

Exemplum,cubus  &  4-  «s  &  8-  xquan- 
tur<J.quadratis,duc  6.  in  2.  terciam  foi 
partcm, fic  1 2.  abiice  4.  fit  numerns  reru  8. 
duc  etiam  4.numerumretum,gnorern,in  2. 
Tpquad.fic8.addead  S.numeru  xquatioms, 
fit  i.  huius&duplicubi  xpquad.  quod  eft 
etiam  if ,  nulla  eft  differentia,  quare  cubus 
xquacur  8.  rebus ,  &  Cei  xftimatio  eft  ^  «• 

cui  adde  1.  Tpquad.  fiec  vera  xftimaciorei, 

Hi.  8.  6-  2.  Ruttus,  cubus  p.  4.  tebus  p. 

i6.xqualisfic6.quadratis,  duco      m  a. 

Tpquad.  vt  Prius,fk  1 2.  abiic?  4-  numeoirn 


\ 
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rerum,  fit  8.  rcrum  numerus ,  duco  4.  nu- 
mcrum  priorem  rerum,in.2.  Tpquad.  fit  8. 
adde  ad  I6\  numerum  xquationis,  fic  24. 
abiicen?.  duplumcubi  Tpquad.  relinqui- 
tur  8.  igitur  addemus  8.  cubo ,  quia  aggre- 
gatum  maius  eft  duplo  cubi  Tpquad.  3c  riet 
cubusp.  «qualis  S.  rebus,  res  igicureft  2 


&:  conflabkur  numerus ,  qui  cum  cubo  *- 
quabitur  rebus  iam  affiguatis ,  ind*  ab  eius 
seftimationibus  minue  Tpquad  refidua  funt 
quxdtx  aeftimationes ,  idco  fufticics  vnum 
exemplum. 

Cubus  Sc  6.  quadrata  &  1 1.  atqaantur 
31.  rebus,  duc  6.  numeium  quadtatotum, 


CUDUSp.  iCMUHUS  «.  ICUUSj  ---  J   c 

vel     5 .  A.  1.  quare  addito  2.  Tpquad.  fiet  in  2.  fui  tertum  partem  ,  fic  u.  adde  ad 

vera  *Latio\.  vei      5.  f.  1.  Rurfus  ,  ji.*-4;i  uumcrus  rerum,  ab  hoc  abfl* 

cubus&4.res&i.«quaiturtf.quaaratis,  4-  quadratum  xpquad.  telmquetur  ,9. 

erdntqucvtprius,  8.  res,  &  Aufto  numero  qucm  duc  in  2.  Tpquad^nt  78.  addead  u. 

wum  priore  ,  quieft  4.  *  a.  ^ppuad.  nt  numerum  cequauoms,  fic  90.  igitur  cubm 


8.  addito  1.  numero  sequationis  ,  nc  9.  du 
plum  cubi  Tpquad.eft  16.  differentia  efty. 
&C  quia  duplum  cubi  maius  eft  aggregato , 
erunt  S.res,  &  7.  aequalia  cubo,  quare  res 
vaiet^i.  7vP--f»  vel  i(r  aequatione  falfa  , 
minor  acftimatio  erit  i.m.  adde  3.  Tpquad. 
cuiuis  »  habebis  duas  veras  ajftimaciones  3 
fcilicet  1.  Sc^.j-t  p-T' 


p.  cjo.sequacur  43.  refcus  ,  resigitur  eft  5. 
Vei^.  24t  m.  i-f ,  abiice^.  Tpquad.  ha- 
bebis  veras  xftimationes  5.  vel  24—  «. 
4_ls  &  jn  iis  ambabus3  verura  eft  qu6d  cu- 
bus  &c  6.  quadrata  &  12.  aequantur  3  i.re- 
bus.  Memineris  igitur  quod  omnes  horum 
capitulorum  seftimationes  ,  habentur,  ad- 
dendo'  femper  veras  &  fi&as  a^ftimaciones 


Memineris  autem  eius,  quoddiximus  in     capitulorum  in  quo  refoluuntur  xpquad.fc 


praecedenti  capitulo ,  etiam  hic,  quod  cum 
peruenerit  sequatio  ad  cubum  asqualem  re- 
bus  tantum  *  quia  falfa  aeftimatio  a  vera 
non  differt  in  numero,  ideo  pro  fecunda 
Kftimatione,  quianihil  additur  /nec  jS.  nec 
m.  Tpquad.  ideo  ipfa  Tpquad.  erit  aeflima- 
tio  vera,  in  vtroque,  vt  hic  aeftimatio  cubi 
&4-  rerum  Sc  8.  aequalium  6.  quadratis, 
erit  ^i.  8.  p-  a.  vel  2.  &  in  praccedente  capi- 
tulo  ,  aeftimatio  cubi  &  C\.  acqualium  G. 
quadratis&  24-rebus,  erit  8.  vt  di&um eftj 
&  etiam  eft  2.  Tpquad.  fcilicet ,  &  hoc> 
quia  omnes  additiones  &  detra&iones ,  ex 
tertia  parte  numeri  quadratorum  ficri  da^ 
bent. 


dummodo  numerus  relinquacur,  etiam  id 
quod  addicur  fit  m.  purum  ,  illud  rebaum 
eft  rei  vera  seftimatio.  Poffunt  ctiam  tefc^ 
ui  in  capitula  alia  quatuor  denominacio- 
num,  vt  iiquet. 


'     Capyt  XXIIL 

Ve  Cuho.  J>hfadmiu  &  Nnmero,  &qudi- 
bm  rebits. 

Demonsthatio. 

SIt  etiam  cubus,  6.  quadrata,  *e  4. 
a;qualia  41 .  rebus ,  &  htcubus  a  b,  cui 
addam  bc  Tpquad.  eritque  a  c  cubus,  m- 
quaUs  cuboa  e,  6.  quadratisj  1 2.  rebus ,  & 
8.  loco  cubi  a  b  6 .  quadratorum  ,  fk  4.-  po- 
uantur  41.  res,  his  sequales,  erit  cubus  ac 
arqualis  53.  rebus  a  b,  &  4.  qui  eft  difffren* 
tia  cubi  b  c,  6c  4.  numeri  sequationis  primo 
ad  complendum  igitur  5  3.  res  a  c ,  addan- 
tur  53.  be,  etujutque  cubus  a  c  p.  106". 
iequalia  53.  rebus  a  c  p.  4.  abiic*  4.  t% 
ytraque  parte,  eiit  cubus  p.  102-  squalis 
$  3.  rebus  fuis,  inde  a  c  asftiraatione  inuenta, 
abiice  b  c  xpquad.  rciinquetur  a  b  cogni- 
ta,  &  res  ipfa. 

R  e  0  v  i>  A* 

Reguia  igitur  eft ,  Duc  ounwum  qua- 
dfatorum  in  tertiam  fui  partem ,  piodu- 
clum  adde  numerorerum ,  fiet  numerus  re- 
rura  fecundus  ,  ab  hoc  rainue  quadiatum 
Tpquad.  &  refiduum  duc  in  Tpquad,  &  to- 
tum  produftum  adde  numQtQ  aequatiouis, 


Ca-ht  XXIV. 

Ve  44.  Cafitulis  deriuatiuis. 

D  E'M  O  N  S  T  R  A  X  I  O. 

•  ^It  igitur  (  gtatia  exempH)  cubus  qua- 
drati ,  cum  6.  quad.  quadrati,  «qualis 
100.  Scdz  cubus  quadrati,  coipus  a  b  cd, 
alticudijiem  habensa  b,  erit  igitur  quadra- 
tum,  quia  latus  cubi  eum  corporis  a  b  c  d, 
quod  iupponitur  cubus  quadrati ,  mamfe- 
ftura  cft  igityr,  quod  fuperficics  a  b  c  d ,  eft 
quad.  quadratum,  quia  iam  a  b  fupponitnr 
quadtatum,  feKCUplum  igitur  a  b  c  d  luper- 
£cici#  cum  a  bc  d  cotpore  ,  asquale  eft 
100.  ex  fuppofito,  ponatur  igitut  ab  w, 
*rit  igitur  corpus  a  bc  d  cubus  ,  Sc  luper- 
ficies  a  b  c  d  quadratum  ,  fuppofitum  eft 
autem,  au6d  eorpus  a  b  c  d,  cum  fexcuplo 
ab  cd  Lupecficiei  ,  fit  arquale  100.  igitur 


cubus  a  b  &  C .  quadrata  a  b ,  acquaiia  Cuat 
100.  quare  ex  fuo  capitulo  a  b  cogoita  ,ac 
a  t>  in  prima  interjogatione  fuit  quadia- 

tum, 


Cap.XXIV.De44 

tum,  igicur  aeftimatio  quaJraci  in  prima  in- 
terrogacione ,  quando  cubusquadraci,  &c  6. 
quad.  quadraca  ,  aequantur  ioc  cognita 
erit,  cum  ht  eadem  aeilimationi  rei  in  fecun- 
da  qusltione.  At  nos  volumus  in  prima 
quaelhone  rci  ajftunacioaem ,  res  autem  eft 
leraper  quadrati,  igiiur  iji.  a  b  aeftima- 
tionis  inucnti  per  fecundam  quaeftioncm, 
eft  rei  acftimacioin  prima  quaeftioue,  vt  pro- 
poucbatur.  Eadem  racione ,  fi  pofuerimuS 
cubum  quadrati.ot  6.  cubos,  aequales  ioo- 
erit  corpus  a  b  c  d  ,  eubus  quadrati ,  &  a  b 
quadracum ,  cui  li  ponatur  aliqua  lupeifi- 
cies  quadraca  arqualis,  putaefg.  eritfcxcu- 
plum  corporis  cx  e  f  in  e  f  g  ,  cum  corpore 
a  b  c  d,  aequalc  i  oo.  ponatur  modo  corpus 
e  f  g  res,  qu-a  igitur  c  f  cft  fy.  a  b,  ex  fup- 
polito  erir  cubus  e  f  cubi  a  b,  igitur  cor- 
pus  a  b  c  d  ,  quadratum  corporisex  e  f  in 
e  g,  pofitoigitur  corpore  a  b  c  d  quadrato, 
erit  cubus  e  f  res  ,  &  fexcuplum  cius  fex 
res,  &  iam  fexcuplum  cubi  e  f ,  cum  cor- 
porc  a  b  c  d  ,  aequabatur  ioo-  &  non  mu- 
tancur  corpora,  fed  manent  eadcm ,  tk  fex- 
cuplum  cubi  e  f,  eft  '6.  res,  &c  corpus  a  b  c  d 
quadtatum  >igitur  quadratum  &c  6.  res ,  ae- 
quantur  ioc.  igitucrcseft  cognita,  fciliccc 
cubus  c  f,  led  aim  e  f  fic  latus  cubicum  fui 
cubi,  igitur  c  f  t  gnita  crit,  quae  eft  at.  cu- 
bica  aeltimationis  inuentae.  At  cum  e  f  llc 
XCS|  tn  primaquf  flione.quia  eft  $i.  quadra- 
ta a  b,&  a b  lupponitur  quadratum  ,  pofito 
a  b  cd,  corpore  cubo  quadrati,  igicurpofico 
a  b  cd  corpore  cubo  quadraci ,'  eric  res  e  f, 
noca  iatus  (ciiicet  cubicum  aeftimationis 
inuenta'  per  fecundam  qua'ftionem,  quam 
volumus. 

Ex  l:.oc  manifcftae  funt  regulae  capiculo- 
rum  deriuatiuorum  omnium.  Oftendimus 
enim  in  vniucrtum,  capicula  16.  primitiua 
compofica  &  func  hax. 

Ptimum  ,  Quadraturn  aequale  rebus  &C 
numcro.  2m,  res  aequales  quad.  &  numero. 
3,n,  numetus  arqualis  quadraco  &  rebus. 
4m,  cubusatqualis  rcbus  &c  numero.  5m,  res 
aequales  cubis  &c  numero.  6n\  numetus  ae- 
qu.ths  cubo  &c  rebus.  jm ,  cubus  aqualis 
quad,  Sc  nnmero.  S'n,  quadraca  aequaliacu- 
bo  &c  nunieio.  9m.  numeius  aequalis  cubo 
&  quad.  i  o"',  cubus  aequalis  quad.  rebus  Sc 
numero.  um,  quad.aeqjalia  cubo  rebus  &C 
numero.  i  2,n,  uumems  aequalis  cubo  quad. 
&  rebus.  i  jm,  res  aequales  cubo  quad.  6c 
numero.  14™,  cubus  &c  pumerus  aequales 
quad.  &c  rebus-  ijm,  cubus  Sc  res  aequales 
q^ad.  Sc  numero.  i6m ,  cubus  Sc  quad.  z- 
qualia  rebus  Sc  numero.   Manifcftum  eft 
autem  qu6d  ex  his  xm,$mt  8m,  1  im,  1 3m,& 
14"1,  fecundum  naturam,  habent  duasaefti- 
maciones,  ex  coco  diucrfas »  &c  a  diuetfis  re- 
gulis  pendcnces.  Vnde  duplicacis  his  capi- 
tulis  fienc  capitula  primitiua  21.  compofi- 
ta,  &  quia  15"  lubet  crcs  aeftimationes  , 
erunc  capica  24.  vnicuique  autcm  eorum 
dcbentur  duo  capicula  deriuaciua ,  alcerum 
ex  natura  quadrati ,  alterum  ex  natura  cu- 
bi  ,  nam  etfi  deriuatiua  finc  infinita  ,  in 
vnoquoque  capitulo ,  omnia  tamen  redu- 
cuntur  ad  alterum  horum  duorum  modo- 
ram4  loquendo  de  hjs,  de  «juibus  poteft  ha- 
Tm.  IV, 
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beri  regula  generalis.Igitur  manifeftum  eft» 
ipfaefte  ad  vnguem  48.  Et  mea  nihil  re- 
ferc  de  iiumero  dicere  ,  modo  fcias ,  qu6d 
omnia  primiciua,  habenc  duo  deriuaciua  di. 
uerfi  geneiis,  8c  quod  capitula  primitiua 
compofita,  ad  minus  teduci  nequeunc  quam 
iS.igitur  comracTro  numero  quantumuis 
erunc  deriuatiua  faltem  3 6.  nam  capitula 
rerum  aequalium  numero  &cubo,&  quadra- 
Corum  aequalium  cubo  &c  numero ,  uecefra- 
rio  funt  duplicata  ,  manifeftum  eft  enim, 
quantum  vnaaeftimatio  ab  alia  difrerar. 
blato  igitur  capitulo,  ex  tribus  auc  quatudt 
denominationibus ,  fi  non  adiic  numerus, 
primoomnesdenominaciones  per  minorem 
deprime,  ica  vt  minor  in  numerum  euadac, 
deinde  accipe  inferiorem  denominationem, 
5c  vide  fi  conftat  capitulum,  ex  tribus  deno- 
minationibus  ,  an  minor  fit  radix  maioris 
quadrata  vel  cubica,  vcl  quod  radix  minoriS 
quadraca,  fit  fy.  cubica  maioris,  tunc  quares 
aeftimationem  in  confimili  capitulo  ex  16. 
deinde  eius  asftimacionis,  accipe  talem  radl- 
cem,  qualis  eft  denominatio  minor,  compa- 
rata  ad  minorem,  vna  vniuS  ordinis  adreli* 
quam,  &c  ad  facilicatem.  Difpofui  deriuati- 
uaomnia  ,  indiredto  fuorumprimitiuorUm» 
in  capitulo  fecundo,etiam  conftantia  exqua- 
tuor  dfenomtnationibus ,  in  quibus  fi  bene 
aduerteris ,  femper  minor  denominatio ,  id 
eft,  inferior  poft  numerum,etlradixquadra- 
tavnius,&  ^t.  cubica.  alterius,  denominatio 
nis  eiufdem  capiculi.  Exemplum  ,  Igitur  fi 
quis  dicat, 

Qiiad.  quad.  p-  2.  qnadratis  ,  aquantur  1 
10.  vides  quod  eius  primitiuum  eft  quad.  Sc 
res,  aequalia  numero,  quaere  igitur  aeftima- 
cionem  quadratip.  2.  rebus,  sequalis  10.  & 
eft  1  1.  m.  1.  &  quia  res  eft  fy.  quadrata 
quadrati  dic  quod  aeftimatio  elt  v.  J^. 
1  1.  m.  1. 

Cu.  quad.  p.  2.  cu.  aequatur  10.  eius  pri-  4 
mitiuum  eft  etiam  quad.  j>.  rebus,  arqualia 
numero,  cum  igitur  quad.  &  2.  res,  aequan- 
tur  j  o.  aeftimatio  rei  eft  ^i.  1 1 .  m.  1 .  cum  igi- 
tur  res  fit  cubica  cubi,  minor  (cilicet  de- 
nominatio  minoiis ,  crit  seftimatio  qua:fita 
m,.  v.  cub.  i^i.  1 1.  m.  1. 

Qyadratum  lelaci  primi  ,  &c  2.  rel  prima  ) 
aequantur  10.  vides  qu6d  relatum  eft  ^,. 
quadrata,  quadrati  relati  primi ,  dic  igitur 
hoc  elTe  deriuatiuum  ex  genere  quadratiit» 
igitur  quad.  &  2.  res,  aequantur  10.  aeftima- 
cio  eft  91. 1 1.  m.  1 .  igitur  cum  res  fic  ^i.  rela- 
ta  reiati,  dicesquod  aeftimacio  qua?fua ,  eft 
^t.  relata  v.  i}i.  1 1 .  m.  u 

Cubus  quadrati  p.3. quad.quadratis,xqua-  ^ 
iis  eft-20.  tunc  vides,  qu6d  eius  primitiuum 
eftcubus  &  quadrata,  aequalia  numero,cum 
igitur  cubus  &  2.quadrara,sequatur  10.  a?fti- 
matiorei  eft  2.  cV  quia  quadrarum  eft  radix 
quadS  qd.  quadSideoaeftimatio  reieric  j^.2. 

Cubusquadratip.  3.  quad.  quadiatis,  p.  c 
1  o.  aequantur  1 5 .  quadratis,  vides  quod  eius 
primitiuumin  tabula,  velex  ratione  didra, 
eft  cubtis  &  quadrara  &  numerus ,'  acqualia 
rebus ,  ideo  quaere  aeftimadonem  cubi  &  3. 
quad.  &c  1  c  aequalium  1  ^.rebus.  quae  eft  2. 
&  quia  res  eft  radix  quadrata,  quadrati, 
ideo  4ices  qu6d  «ftimatio  rei  eiit  ^i.  2.  , 

Z  Cubus 
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^  Cubus  cubi  &  3.  cu.  quadrata,  &  10. 
aiquancur  15.  cubis,  dices  vt  prius ,  primiti- 
uum  dle  cubum  &  quadrata  &  numerum, 
squalia  rebus.  Igitur  ficubus&  3.  quadra- 
ta  &  10.  icquantur  1 5.  rebus ,  res  eft  2.  & 
quia  res  eft  cubica  cubi,  ideo  dicemus 
quod  acftimatio  erit  cubica  2.  &  quia 
primitiuum  habet  duas  aeftimationes ,  vt 
riotum  eft,  totidem  ctiam  habebit  deriuati- 
uum,&  vtriufque  cubica  in  hoc  exem- 
plo  &  quadrata  in  prascedenti ,  fatisfaciet, 
&  hoc  eft  generale  omnibus  deriuatiuis ,  vt 
liabeant  totidem  acftimationes  ,  quot  fua 
primitiua. 

Sit  etiam  cubus  cubi  srquarts  3.  cubis 
quadrati  &  1 1.  tunc  quia  dudta  cubi 
quadrati  qua;  eft  cubus ,  in  cubum  quadra- 
ti,  fic  cnbus  cubt ,  ideo  res  erit  in  capitulo 
deriuatiuo  generali,  &  eius  primitiuum  erit, 
cubus  a*qualis  quadratis  'k.  nuroero,  fi  igitut 
cubus  aequalis  fit  3.  quadratis  p.  16.  asltima- 
tio  rei  erit  4.  quia  igirur  quadratum  mi- 
nor  denominatio  in  fecunda  «equatione ,  eft 
^.cub  cubi  quadrati,ideodico,qu6d  fumeda 
erit  ^i.cub-4.pro2eftimatione.  Et  ita  de  aliis. 

Et  fimilicer  dices,  decubo  cubi  &  cubo, 
nam  poteft  referri  ad  rem  &  cubum,vt 
enim  res  eft      cubica  cubi ,  fic  cubus  eft 

cu.  cub.  cubi.Poteft  &  referri  ad  quadra- 
tum,  cubum  quadrati ,  nam  ex  vtraque  iri 
fuamradicem,  producitur  compar  denomi- 
natio,  nam  ex  quadrato  in  rem  ,  fic  cubus, 
&  ex cu.quadrati  in  cubum,  fk  cubus  cubi, 
fed  prior  modus  eft  facilior. 

C  A  P  V  T  XXV. 

Ve  Captttlis  imfcrfcftis  & fyecidtbus. 

RE  g  v  l  /e  hx  dicuntur  generales ,  & 
hoc  duabus  de  caufis :  prima ,  quia 
modus  in  fe  generalis  eft,quamquam  repu- 
gnet  natura  aeftimationis,  vt  fit  vniuerfaiis, 
velut  fi  quis  dicat ,  omnis  numerus  produ- 
&us  ex  aliquo  in  fe  ducto ,  quadratus  eft. 
Regula  eft  generalis:  nec  tamen  fequitur ; 
qu6d  per  hanc  regulam  cognofcam  om- 
nem  numerum  quadratnm ,  quia  non  Iicet 
cognofcere  omnem  numerum,  qui  ex  alio 
in  fe  ducto  producitur.  Dicitur  &  genera- 
lis  regula,  quia  exhaurit  aeftimationis  genus 
vniuetfum  ,  quanquam  ajftimatio  non  ex- 
hauriat  regulam,  particulares  tamen  funt  re- 
eulx  ,  quia  non  omnem  propofitam  quse- 
ftionem  per  illas  foluere  poflumus. 

Cum  igitur  cubus  aequalis  eft  rebus  & 
numero  ,  &  ex  numero  rerum  feceris  duas 
partes,  ex  quarum  vna  in  alterius  radicero, 
fiat  numerus  aequationis  ,  tunc  adde  quat- 
tam  partem  ekis  partis ,  cuius  fumenda  ef- 
fet  radix  alteri  parti ,  &  aggregati,  addi- 
to  dimidio  9*.  partis,  cuius  aJIumpfifti  radi- 
cem,  eft  aeftimatio  rei. 
Exemplum.Cubus  acqualis  fit  20.  rebus& 
l  i.tunc  ex  1 6.  in  ^r.^.fit  3  i,  igitur  addo  1 . 

|  1 .  cub.  ccqualis  20.  rebus  p.  3  2, 
|  l6  4. 

|  zy.p.  1. 

quartam  partem  4-ad  iti,1k'rfati$i$J&M 


dimidio^i.  4.  eft  rei  aettimatio,  quareres  eft 

fe.  17.^.1. 

Cum  fuerit  cubusxqualis  rebus  &  nume-  2 
ro,  &  inuenerjsduos  numeros,  producentes 
numerum  aequationis  ,  quorum  vnus  fit  Bi. 
aggregati ,  ex  alcero  &  numero  rerum  ,  ille 
qui  elt     eft  rei  sftimatio. 

Sin.  ille  numeruseft  radix  numeri  reru& 
partis  producentis  numerum,  igitur  fi  fit  res 
duera  in  quadratum  producic  cubu,  &du&a 
in  numerum  rerum  producit  res,  &  inaliam 
partem  ex  fuppofito  numerum.  Quare  cu- 
bus  sequalis  erit  rebus  illis  cum  numero. 

Excmplum,Cubus  cequatur  *4.p.  32-re- 
bus  6c  funt  duonumeri,  producentes  24.qii 

cubus  xqualis  2  4-  p>  3  rcbus. 


■32, 


6. 


funto".  &  4.  quorum  6.  eft  ^.aggregati,ex 
j  2.  numero  rerum ,  &  4.  aiio  producentc, 
nam  (J.eft^.  36.  igitur  (J.eft  rei  aftimatio. 

Cum  fucrit  cubus  acqualis  rebus  &  nume-  j 
ro,  &  ex  numero  rerum  fecevis  duas  partes, 
ex  quavum  vtraque  in  alterius  radicem  mu- 
tuo,  fiat  dimidiufn  numeri  acquationis,  radi* 
ces  illarum  partium,  conftituunt  iuncT;3s,rei 
leftimationem.Nam  cum  aggregatum  cubo- 
rum  &  duorum  parallelipcdorum  mutuorum 
fe  habeat  ad  reliqua  quatuor  parallelipeda 
vt  aggregatum  quadratoru  ad  duplum  pro- 
dkacti  vnius  in  alterum.-  Eciam  ex  fuppofit. 

iilsc  partium  numeri  rerum  qui  numerus 
eft  asqualisaggregatoquadratorum  ,  produ- 
cant  in  ipfa  quadtata  mutuo  dimidium  nu- 
meri,  his  igitur  producenc  numerum ,  ergo 
aggregatum  illarum  Ei.  eft  res. 

Exemplum  ,  Cubusasquetur  10.  rebus  p. 
2  4.5cex  10. fiuntduscpartes,9.&  i.exqua- 

l  cubus  aequalis  1  o.  rebus  p.  24. 


12. 


X 


1  2. 

rum  mutua  vnius  in  alterius  multiplica; 
tione  fiunt  9-&3 .  qui  iundti  faciynt  1 2.dimi- 
dium  24.  igitur  radices  9.  &  1.  qua?  lunt  j. 
&  1 .  iundtae,  conftituunt  4.  rei  xftimatione. 

Gum  fuerit  cubus  xqualis  rebus  &  nume-  4 
ro,&  ex  numero  rerum  fecens  tres  partes  in  . 
eadem  proportione,ex  quarum  ducltu  medi« 
in  aggregatum,radicum  primce  &  tevtia:  fiat 
numerus  sequationis,  feu  ex  tertiain?:.  pri* 
rns,  &  prima:  in  tertias,  quod  idem  eft, 
tunc  tale  aggregatum  didtaru  radicum,eft  rei 
ffftimatio.Quia  proportioquadratorum  par- 
tium  cum  luperficie  media  ad  mediavn  fu- 
perficiem  eft  ficut  aggregati  cuborum  cum 
quatuor  parallelipedis  ad  dao  reiiqua  para!* 
lelipeda:&  illa  duo  quadratahabent  fuperfi- 
ciem  inmediaproportione,igitur  diuifo  cubo 
iuxta  racionem  bafis  Ia|ere  quadratorum,  fi 
producant  numerum  inuice  mutuo  ducla  Ica 
media  fit  f^perficies  ih  rem,ex  rein  reiiquae 
tres  parte?  bafis,fiet  fex corpora  refidua  cubi: 
ergo  cubus  ille  eft  sequalis  rebus  &  numero. 

Exemplum  ,  Cubus  a*quatur  15.  lebus 
p.^o.&ex  19,  fiunt  tres  partes  analogs,  9. 
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cubus  acqualis  19.  rebus  p.  50. 
4  6  9. 


2. 


13- 


.18. 


.30. 


C.  4.  ex  quarum  fecunda,  qtise  eft  6.  in  5. 
aggregatum  radicum  primse  &  tercia: ,  fic 
30.  ideo^.  aggregacum  radicura,eft  rci  aefti- 
matio. 

^  Cum  fueric  cnbus  aequalis  rebus  &  nu- 
mcro ,  &  inucneris  duos  numeros:,  quorum 
aggregatum,  ductum  in  productum  vnias  in 
alrcimn  ,  producat  terciam  partem  numeri 
aquationis :  &  quadrata  illurum  aequalia 
fuerint  aggrcgato  ex  numero  terum,  &c  pro- 
producto  vnius  in  alcerum  ,  cunc  aggrcga- 
tum  iliorum  numerorum,  eft  rei  aeltimatio. 

Harc ,  n.  eft  conuerfa  gencralis  regulai. 
Quja,  n.  a  c  cum 
quadrato  difteren- 
tue  eft  sequale  nu- 
nuro  rcrum  Igicur 
(per  djmoftratain 
lib  to  tie  pruporti  • 
iiibus)  tocidim  res 
arquabunttir  cubis 
a  b  &  bc.  lbidrm 

ctiam  eft  demonfttatum  qnod  productum 
a  b  in  b  c  qundraturn,  ck  b  c  in  qtiadracum 
a  belt  4'qualeduciui  a  c  in  a  cprius  aucem 
luppomcur  arqualc  ccrtiar  parti  numeri ,  er- 
go&  hac &  criplum  triplo.Igitur  a  c  cubus 
«quarur  numero  ck  rebus  propofitis. 

Exemplum,  Cubus  squatur  7.  rebus  p. 
90. &  3.  6c  2.  dudti  inuiccm  producunto*. 

Icubus  aequalis  S.  rtb  us  p.  90. 


13. 5. 


30. 


qui  dudtus  in  c.  aggregatum ,  producit 
30.  terciam  purtem  90.  differenria  ver6  13. 
aggrcgaci  quadracortun,  ab  ipfo  6.  produdto 
vnris  m  alterum,  eft  7.  numertis  cetum,  ideo 
S  aggrcgatum  iljorutn,  eft  rei  iftimatio. 
C  Cum  fuerit  cubus  sequalis  rebus  &  nu- 
mero,  &  inuencus  fuerit  numerus  cubicus, 
cums^i.  cubica,ducta  in  numerum  rerum, 
producat  aggtegacum,cx  numero  cubicoin- 
uento,  &  nuraero  sequationis  ,  feu  iliorum 
ditt"  eiv.iam ,  tuncres  p.  eadem  cfibica, 
erit  communis  diuifor  cobi ,  p.  eodem  nu- 
mero  cubico,  <bc  numeri  rerum  cum  numero 
aggregato  ,  ex  numero  arquationis  ,  &  nu- 
mcro  cubo,  vel  res  m.  cubica  eadem, 
erit  commums  diuiior.cubi  rh.  numtro  cub- 
jnuenro,  &  ijumcri  renm  m.  dirterencia  ae- 
quationis,  &  nnmeri  cubi  muenti,  mde  per- 
uenies  id  rei  arltima'ionem". 

Exemplum,  Cubus  aequatur  \6.  rebus  p. 
2i;  tUuc  quia  addito  27.  numero  cubo,  ad 
2  r.  fit  48.  qui  producitur  ex  3.  itt.  cubica 
17.  in  1 6.  numerum  rerum,  ideo  dico.quod 
res  p.  3. erit  communis  diuifor ,  adduo  27. 
ytriquc  parci ,  (ciiicec  cubo  lk  16.  rebus  p. 
21.  indc  facta  diuilione  ,  habebis  quadra- 
Tom.  IV. 


cubus  arqualis  16.  rebus  p.  1 1, 
*7- 

.   48.  48. 
1.  res  p.  3. 
cnbus  p.  27. 1 1  G.tes  p.  48. 


tum  rn.  3.  rebus  p.  9.  aequalia  16".  quare 
quadracum  ocquabitur  3.  rebus  p.  7.  &  res 
erit  fy.  9^  p.  i-f .  Et  fimiliter ,  fi  dicamus, 
cubus  arquarur  4.  rebus,p.  15.  hic  abiedto 
1  5.  ex  27.  numerocubo,  difterentia  quae 
eft  1  2.  continet  4.  numerum  rerum  ,  in  3. 
radice  cubica  27.  ideo  dico  ,  quod  abiedto 
communi  27.  ex  vtraque  parte  ,  fiet  cubus 


cubus  aqualis  4.  rebus  p.  1  j. 


12.  12. 
r.res  p.  3. 
cubus  m,  27.  j  4.  res  m.  1 2. 


rn.  27.a?qualis  4  rebus  m.  12.  inde  diuids 
ambobus  per  rem  m-  3.  communem  diui« 
forem,fiet  quad.  p.  ^.rebus  p.  9.3?quale  4. 
quareaequatio  nulla  iequetur,quamuis  per- 
ueneris  ad  modum  aequandi ,  jn  detraciio- 
ne ,  nifi  forfitan  aliquando  per  rn.  lynce^ 
rum. 

C  um  fucrit  cubus  squalis  rebus  &  nu-  7 
mero,  iV  ex  nuinero  rcrum  auferatur-^  qua- 
draci  rei,  &  ^.xeiidui  addatur  ,  aut  minua- 
tur,  ex  dimidio  rei,  aggregatum  ductum  in 
quadratum  relidui ,  &c  reiiduum  dudtum  in 
quadrarum  aggtegati,  producunt  numerum 
a»quation»s. 

Exemplum,  Cubus  acquatur  14.  rebus  p. 
8.  &  rei  adtimatio  eft  4.  cuius  quadratum 


cubus  sequalis  14.  rebus  p.  8.  rGs  4.  qua- 
dratum  16. 

\  quadrati  121         1  4.,, .  2. 

i- p.  l^.  2.^1d  0.  p-  32* 
2.m.  i^.  z.         6.  rn.  91.  a. 


S5. 


eft  16.  huius^-funt  12.  abiice  ex  14.  nu- 
merorerum  fic  2.  refidUum,  cuius  radicem 
adde,  &  minueex  2.  dimidio  4.  acftimacio- 
nis  rei  fiunc  2.  p.  fy-  2.  &  2.  rri.  z-  di- 
co  igitui  quod  ex  vno  in  quadratum  alte- 
rius Vnucuo  fiunt  8.  fcdicec  numerus  sequa- 
tionis, 

Cum  fuerit  cubus  arqualis  rebus  &  nu-  S. 
mero,  5c  diuiferis  dimidium  numtri  acqua- 
tionis  ,  per  rei  arftimationem ,  addiderifque 
prouentum  numero  rerum,  &  ab  aggrega- 
to  detraxeris  J  quadraci  ipfius  rei ,  j^.  refi- 
dui,  additaoc  detrada  ,  a  dimidio  arlnma- 
tionis  ,  oftendit  partes  ,  ex  quarum  dudtu 
vnius  in  quadratum  alterius  mutuo  ,  pro- 
ducitur  dimidium  numeri  acftimationis. 

Exemplum,  Lvbm  ^quatar  14.  rebusp. 
8.  &  xftimatioeft  4.  dmide^.  dimidium  8. 
per  4.  aeltiniicionem.exic  1.  addead  14.  fic 
1 5.  abuce  12.  qui  funt  —  quadraci  acftima- 
tionis,relinquicur  3.CUUIS  radice  adde  acml- 
nue,  ex  1.  dimidio  sftimationis,habebis  2.p. 

Z  2  3. 


I 
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cubus  «qualis  24.  rebus  p.  8. 
1  4  4 


15- 


■12' 


— 3 

7- m- ^..48- 1.7.  p.  32.48. 
  1  -=•—',  


2. 


^i.  3.  &  2.  m.  3.  ex  quorum  du£tu 
vnius,  in  quadratum  alterius  mutuo  ,  fit  4. 
dimidium  numeri  ajquationis. 
9  Cumfuerint  res  aiquales  eubo  Sc  nume- 
10,  &  inueneris  numerum,  qui  dudtus  in 
ijt.  aggregati,  ex  ipfo  &c  numero  reram, 
producat  numerum  xquationis,  tunc  dimi- 
dia  eius  qt.  addita  vel  detra£ta  radtci  diffe- 
rentiae  numeri  aequationis,  &  ~  eiufdem  ag- 
gregati,  conftituit  rei  aeftimationem. 

Exemplum ,  Cubus  p.  12.  aequatur  34. 
rebus,  tunc  quia  addendo  2.  ad  54.  pro- 


cubus  &  12.  aequalis  43,  rebus. 


12. 


35. 

—2  6. 

34-  5- 

2  7- 


du&um  ex  ipfo  2.  in  6.  32..  36".  aggregati^. 
&  34.  eft  1  z.numerus  aequationis,  ideo  di- 
co,  quod  fi  ad  ^.dimidium  radicis  $6.  ad- 
datur  vel  mimiatur  7.  difFerentia:  34. 
numeri  rerum  &  27.  quod  eft^-  quadrati 
feu  talis  aggregati  ,  quod  confurget  rei 
aeftimatio  ,  3.  p.  7.  vd  3.  m.  7, 
10  Cum  fuerint  res  aequales  cubo  &  nume- 
ro,  Sc  fubtraxeris  talem  numerum  ex  nu- 
mero  aequationis,  ita  quod  cuba  differen- 
tiae,  du<Stain  numerumrerum,producat  nu- 
merum  detra&um  ,  tunc  res  m.  32.  cubica 
differentia:,  erit  communis  diuifor,  fa&a  de- 
tradtione,  &  haec  regula  fimiiis  eft  fexta:, 
hcut  praecedens  fecundae. 

Exemplum,  16.  res  aequanttjr  cubo  & 
2i.dctra6to  48.  relinquitur  27.  cuius  92. 

Icubus  &  21.aeqaalis.15).  rebus. 
48. 


*7- 


;  48- 
resm.3.  - 
cubus  m.  27.  J  i<?.res  m,  48. 


cubica  3.  dudta  in  i£.  numemm  rerum  , 
producit  48.  igitur  detradto  48.  ex  vtraque 
parte,  fient  cubus  m,  27.  &  16.  res  m.  48. 
inde  diuifor  communis  erit  res  m.  3.  &t  pro- 
uenient  quadratum  &  3.  res  &  9.  aequalia 
19.  quare  quadratum  &  3.  res  ,  aequa- 
buntuc  7.  &  rci  aeftimatio  eric  ,  e;.  97- 
m.  1 

Cum  fuerint  res  aequales  cubo  &  nu- 
mcro  ,  &  ex  numero  rerum  feceris  tres 
parces  proportionales,  ex  quarum  fecunda, 


du&a  in  differentiam  radicum  pvimae 
tertiae,  feu  ex  duttu  primce  in  tertiae, 
Sc  tertiae  in  32.  primae ,  differentia  «qualis 
fuerit  tertiae  parti  numeri  aequationis ,  eric 
differentia  illarum  radicum  rei  aeftimatio,  & 
eft  fimilis  4. 

Exemplum  ,  19.  res  aequales  funt  cubo 
&18.  cum  ex  19.  fa&ae  fuerint  tres  parces 


cubus  &  1 8.  aequales  1 9.  rebus. 
9.       6.  4. 
3         t.  z. 

6  i  t8. 


proportionales  4.  6.  9.  ex  quarum  mcdia  6. 
dudta  in  differentiam  radicum  9.  &  ^.quae 
efti.  fiat  6.  tetcia  pars  18.  aoflteri  xqua- 
tionis,  ideo  dico  quod  1.  differentia  laliam 
radicum  eft  rei  a:ftimatio. 

Ciim  fuerinc  res  asquales  cubo  &  nu- 
mero  ,  &  cum  fy.  cubica  numeri  aequatio- 
nis dtuiferis  numerum  rerum  &  de  eo 
quod  exit ,  feceris  duas  partes  ,  ex  qua- 
rum  duclu  vnius  in  quadratum  alterius, 
fiac  numerus  aequationis  ,  tunc  quantitas 
proportionalis  >  inter  i^.  cubicam  numeri 
«quationis,  &  partem,  quam  ducis  inqua- 
dratum  alterius ,  vt  fiat  aequadonis  nume- 
rus,  eft  rei  aeltimatio. 

Exemplum,  1  8.  res  sequantur  cubo  p.  8. 
diuifo  18.  per  2.  iji.  cubicam  8.  exit  9.  ex 


1 8.  res  arquanr  r  cu'^o  p.  8. 
2  .  — 2. 

9  —  8.  / 

1    J**  4- 


quo  fiunt  dua;  partes  8.  &  1.  ex  quarum 
vnaqua;  eft  8.  in  quadratum  akerius  quod 
eft  1 .  fit  8.  numerus  aequationis  ,  ideo  4. 
numerus  medius  proportione  inter  8.  par- 
tem  5»,  quam  duxifti  in  quadratum  1.  al- 
terius  partis,  &  2.  cubam  8.  numeri 
aequauonis,  eftrei  aeftimatio. 

Cum  fuerit  cubus  &  numerus  aequalis  1 
rebus,  &  ex  tercia  parte  numeri  rerum,  fe- 
ceris  duas  partes3  quaedu&e  in  fuas  radiccs, 
producant  duos  numeros  ,  qui  iundti, 
aequales  iint  dimidio  nameri  a:quationis, 
aggregamm  illarum  radicum  ,  eft  rei  ajfti- 
matio  *&  eft  fimilis  tertis  regulx. 

Exemplum  ,  15.  res  ,  a-quantur  eu- 
bo  &  18.  capiq  5.  tertiam  parrem  15.  ex 
<juo  facio  duas  partes  ,4.  &  1 .  q^ux  du- 


15.  res  aequales  cubo  p.  18. 
1  4. 

1  2  _res  3. 


.81 


dtx  in  fnas  radices ,  2.  8c  1.  producunt  8. 
&  1.  quorum  aggregatum  9.  eft  dimi- 
dium  18.  numeri  aequationis,  ideo  dico, 

*  quod 


I 
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quiJ  j.  aggegacum  talium  radicum,  eft  rei 
a-Mttmatio.  Ec  iam  lcis,  eciam  exregula  ge- 
nerali  ,  quod  quotiens  ex  numeio  rerum 
pollunt  ficn  dux  partcs,  quaium  viu  du&a 
in  alienus  radiccm  ,  producatur  numerus 
xq  ucionis,  quod  calis  iv.  eft  rfi  xftimatio, 
|<q.:6d  hoc  potcft  cllc  duobus  modis ,  & 
quomodo  cadui  in  Binomio  velrccifo  Sc  in- 
tl  f;.r.  ,  ideo  quamuis  eilent  fimiles  primx 
rcgulx,  quia  camen  ex  capitulo  gcncrah  , 
quali  violenter  in  cam  rapirnur,  latis  fueric 
admonuille  hic. 
14     Cum  fucric  numerus  xqualis  cubo  & 
quadiatis,cV  lciueris  ex  numcro  quadrato- 
rum  facerc  duas  partes ,  ex  quarum  ductu 
vnius  in  quadratum  alterius ,  fiat  numerus 
xquationis,  cunc  duces  parcem  qux  nou  in 
fe  ducitur.  in  aggregatum  eius  qux  inle  du- 
citur,  ,5:  quartxpartis  eius.que  non  in  fe 
ducitur,  produdti  iy.  detradto  dimidio  par- 
tis  ,  qux  nou  in  te  ducitur,  eft  teixftima- 
•  tio. 

Exemplum,  Cubus  &:  20.  quadrata ,  x- 
quantur  72.  cx  :c  fiunc  dux  partes,  18. 


cubus  ?i  :e.  quadrata  xqualia  72. 
ii 


18. 

1 

4T 
x 


U 


6f 
1  «7- 


18  U7 


m.  9. 


1 


8c  1.  6c  cx  vna  in  quadratum  akersus  fic 
71.  namcx  18.  in  4.  fic  72.  dico  ,  quod  (i 
18.  ducatur  in  6  ~  aggregatum  ex  2.  reli- 
qua  pai  tc ,  &  4-j- ,  quarta  parte  ipfius  i  8. 
fict  Ji 7.  cuius  iy.-  detradoj.  dimidio  18. 
oftcndtt  xftimationem  rei  iy.  117.  m.  0. 

Cum  fucrinc  quadrata  xqualia  cubo  £c 
numero,  &  inueneris  numerum  non  mino- 
rem  quarta  parte  numeri  quadratorum.nec 
maiorem  tercia  parce,  cum  quo  diuito  nu- 
mero  xquationis  ,  proueniet  numerus  qua- 
dracus,  cuius  radicis  diraidium  addicum  nu- 
mcro  quadratora:,  faciatquadruplum  ipfius 
diuiforis,  tunc  xftimatio  rei  eft  duplum  nu- 
meti  diuiforis,  p.  vel  m.  radicc  produdti,  ex 
quadruplo  diuiioiis,  in  difrjrontiam  numeri 
rcrum  ,  &:  tripli  ipfius  diuiforis. 

Exemplum ,  Cubus  p.  48-  arquatur  10. 
quadratis,  tunc  quia  3.  qui  non  eft  minor 
quarta  paite  1  c.  numeri  quadratorum,  nec 

I  lo.quad.  xqualcubo  &  48« 


4 — .—16. 

12.  2 — IO — 12» 

6.  p.      U-  vel(>.  m.  jy.  12. 


&9-  tripli  j.dtuiforis.flc  eft  tale  produdhim 
ctiam  1 2.  quod  conftituemus  vtramque  x- 
ftimationem,  6.  f      1  2.  vel  6.m.  y..  12. 

Et  fcias,  quod  per  capitula  cognofcuntur  Nor> 
regulx  &quxftionesfuperhis  formatx  cum 
f*cilicate,qux  alias  vix  foluerentur,ipix  ve- 
r6regulx  fumptse  funtexdemonftratioivbus 
capituii  fexci,&  ego  non  appofui  eas,  quia 
intelltgentinoftros  libros  fuper  Euclide.lunc 
per  fe  manifeftx,  &  non  incelligens  non  cu-. 
rabit  illas  nec  quxrec,  quoniam -non funt  ci 
neceifarix.  h 

Operxptetium  fucrit  riunc  oftendere,quod  1 6 
hx  re»ulxnonpoflunt  elle  generales,  refpe- 
tfkuxftimationis  ,  &  modus  in  vnofufficiec 
ad  oftendendum  in  reliquis  capitulis.Capia- 
mus  igitut  capitulum  proximius,  Scde  quo 
magis^poiTec  hoc  credi,propter  multipHcem 
xftiiTutionem,  f«  cubus  p.  numcro,  xqualis 
quadratis,  Sc  fic  af  numerus  pofitus ,  id  eft 
numerus,qui  primS  cognofcitur  in  fexto  ca- 
pitulo,  regula  fecunda  ,  eritjgitur  ex 
illa  regula,  rei  xftimatio,  jjt-  16.  p-  2T,quare 
6-}  quace  refidaum  ad  numerum  quadrato- 
rum  eft  y>  quare  ex  demonftratione  pofita 
in  initio  certij  libri,  produclu  6"f  ,in  quadra- 
tumf  *eft  numerus  fra£tus,&  eft  econ- 
tra,dutci ••- in  quadratu  6-,fit fra&us  nume- 
1  iu  c-t.iam/ iciiicct  1 4^-,quate  pofico  numero 
qtnutaRotum  incegro,  &  xftiraatione  fra^is 
nnmcris  confticutamumerus  xquationis,qui 
eft  fupcratio  partiurn,  qux  funt  rationalesi 
oru  ad  cubum,nunquam  poterk  efle 
numerus  integer,  fed  talis  xquationis  nu- 
merus  producicur  ex  vna  pacte  numeri  re- 
tum,  in  alterfus  quadratum.Hocoftenfo.ca- 
pio  cubum  &  numerum  requales  7.  quadra- 
tis:  manifeftum  eft  autemex  demonftratis  in 
feptimo  fuperEuclidem,&ex  regulis  fexti 
hbri.deducendo  numerum  ad  quadratum  Sc 
cubum,  quod  rnaxima  producTio  parcium  7. 
in  quadratum  alterius,  eft  Jc~-,igitur  pote- 
ti  diuidi  7.  vt  pioducat  numeros  integros, 
per  maltiplicacionem  vnius  partis  in  qua- 
dratum  alterius,ab  u  vfque  50.  &  non  in 
fra<5tos,ex  demon  ftratis  igitui  in  integros,  at 
in  integris  non  poceft  fieri  nifitriplex  diuifio, 


6, 
5» 
4» 


36, 
50, 
48, 


6.' 


cius  tertia  parte  maior,  diuidens  48.  produ- 
cit  i6.  cuius  medietas  radicisqux  eft  2.  ad- 
dita  ad  ic.  numerum  quadratorum,  confti- 
1  i.quadruplumdiuiforis  j.  ideodico,quod 
fi  dupio  diuiforis  quod  eft ,  6.  addatut  vel 
detrahatur  iy.  produAi,  ex  quadruplo  3-di- 
uiforiSjin  1  .diftercntiam  io.uumerirerum, 
Tnm.  IV. 


vt  patet  i>  figuca,  nec  produci  plus  quam 
6,  20,^,48,  3o,igituriefidui45.  numeri, 
nullo  modo  per  genushuius  xftjmatioms  ex- 
hauriri  poterunt,  fpecialis  igitur  eft,  ac  yalde 
etiam  fpecialis,  nec  tamen  credas ,  quod  111 
aliis  capitulis,  numerus  pro  Binomij  aut  re- 
cili  akeraparte  non  poftic  inferuire  ,  vt  ix- 
pius  in  exempUs  docuimus. 

Cura  fuefit  cubus  ac  nuraerusxqualis  re-  1 
bus,^  ex  numeri  rerum  fecerisduas  par- 
tes,  ex  quarumdudu  primx  in  duplum  qua- 
dratifecundx.&tecundae  in  quadratum  pri- 
mx,  fiat  nuraerus  xquationis,  tunc  [ecunda 
pars  erit  xftimacio. 

Exemplum,  O/bus  &  48.  aqoantur  25. 
rebus,tuncquiaex  5.  &  x$- fiunc  partes  3. 
&  i(  cx  quaium  duftu  a-  »  1  3.  uuplnni 


z  ? 


c.u«- 
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cubus  5c  ^S.aequalis  25.  rebus. 

2  X  *  * 


4 

n. 


18 


•3* 


48 


quadrati  j.&ex  3.  in  4.  quadratum  2.  fic 
48.  ideo  dico,  quod  3.  pars  ,  cuius  quadra- 
tum  duplicatur,  eft  rei  aeftimatio. 
j  3  Cum  fuerint  cubus  &  quadrata ,  aequalia 
numero  ,  5c  duo  numeri  differentes  in  nu- 
mero  asquationis ,  du&i  inuicem , '  produxe- 
rint  tantum.quantnm  ex  cubo  Tpquad.  in 
cubum  differentiae  $i.  cubicarum  talium  nu- 
mcrorum ,  tunc  differentia  talium  y..  cubi- 


cubus  &  ii^-quad.  aequal.  98 
3375  125-  —.27 


98 


7T 


3375 


carum,  eft  rei  aeftimatio,  vt  in  exemplo  a  la- 
tere  patet ;  res  enim  facilis  eft. 
Ccrttt,     Ex  his  patet  vnum  admirabile :  fcilicet 
<juod  in  his  capiculis  cum  numerus  propofi- 
tus  fuerit  compoiitus,  facile,  frequenterque 
eueniet  vt  aeftimatio  poffit  inueniri  ,  at  fi 
primus  rar6  admodum :  quia  non  contin- 
git  duas  partes  numeri  integri  commenfas 
inuicem  feu  fradcas  numerum  integrum 
producere,  quanto  minus  in  radicem  vel  al- 
terius  quadratum  :  quod  ift  his  plerunque 
regulis  praefupponitur. 
Com.     Quia  ex  regula  1 4.  huius  ex  22-7  nume- 
ro  rerum  poflunt  fieri  duae  partes ,  ex  qua- 
rum  vna  in  alterius  quadratum ,  fient  98. 
numerus  aequationis  Sc  «eftimatio  eft  difte- 
rentia  %t.  produ&i  ex  vna  illarum  in  fuam 
quartam  ac  reliquam  a  dimidio  eiufdem  pri- 
maepartis,  ideo  pofita  prima  parte  1.  pof. 
ducemus  eam  in  2  x2-  m.  -7  pof.  &  fienc 
224-  pof.  m.  ~  quad.  cuius  jjt.  eft  2,  p. 
quam  —  pof.  igitur  *  pof.  p.  2.  arquatur  il- 
li  radici  ergo  prima  pars  eft  107  p.  $i. 
10177-alia  iz-f  m.  loi^. 


Capvt  XXVI. 

OHendit  regulas  maiores,  qua  funt  om* 
nino fingulares. 

QVando  quadratum  quadrati  & 
res,a:quantur  quadratis&  numero,  & 
diuifo  numero  rerum  ac  numero  squatio- 
nis,  per  numerum  quadratorum ,  dimidium 
exeuntisex  numero  rerum,  fuerit  radix  pro- 
uentus  numeri  aequationis  iam  diuifi,  tunc 
accipe  numeri  primi  aequationis,  &  ei 
adde  quartam  partem  numeri  quadrato- 
rum,  ik  totius  accipe  radicem  vniuerfalc  m, 
a  qua  minue  fy.  eiufdera  quarra?  partis  nu- 
meri  quadratorum,  lefiduum  eft  rei  ajftima- 
tio. 

$»*Ji.    Exemplum  ,  Quacaor  iniere  focietatem, 


Primus  pofuit  quantitatem ;  Secundus  po- 
fuit  quadratum  quadrati  decima:  paitis  pii- 
mi  y  Tertius  pofuit  quintuplum  quaduti 
decimae  partis  primi;  Quartus  pofuic  quin- 
que,  &  tantum  pofuit  primus  cum  fecundo, 
quantum  tertius  cum  quarto.  Quairitiir 
quantumquifquepofuerit  ?  Pone  quod  pri- 
mus  pofuerit  10.  res,fecundus  pofuit  igitur 
quadiatum  quadrati ,  tertius  j .  quadi  ata , 
quartus  autem  vt  di&um  eft,  pofuit  5.  Igi- 
tur  quadratum  quadrati,  &  1  o.  res,  axjuan- 
tur  5.  quadratis  8c  5.  diuidendo  igitur  nu- 
merum  rerum  per  numerum  quadiatorum, 
exiret2.  cuiusdimidium  eflec  y.,  i.quipro- 
uenit  diuifo  5.  numero  aequationis,  pcr  5. 
numerum  quadratorum,  igicur  accipe  y..  j. 
numeri  arquationis,  cui  adde  quanam  par- 
tem  numeri  quadracorum  ,  &c  fiec  fy.  5.  p. 
1-7,  cuius  accipe  ^i.  v.  quae  ert  5 .  p.  1 7* 
&  ab  ea  minue  quartam  parcem  numcri 
quadratorum,  habebis  rei  aeftimacioncm 
y.  5-p.  17-  m.  Ri.  i-^&c  habebunt  vt 
vides : 


ps^i.%'.  ?i.  50000.  p.  125.  m.  ^.125. 
zS  lTT  p-  94-  500.  mi      v.  lii. 

<Ji25oo.  p.7817. 
3S 1 2^-p.^i.  1  a  5 .  m.^i.  v.7  8  r  2  j.p.  1 5  6j- 
4f5  


Eodem  modo  ,  vbi  quad.  quadratum,  j 
a:quecur  eifdem  conditionibus  quidratis  re- 
bus  &  numero ,  regula  tenebit  finylis  ,  & 
in  sftimatione  erit  idem  modus  ,  niG  quod 
in  fine  addemus  quartae  partis  numeri 
quadratorum ,  radici  vniuerfali  ,  quam  in 
praecedente  regula  detrahebamus ,  vt  in 
exempio,  11  qqad.  quadratum  aequale  foret 
5.  quadratis  ,  10.  rebus&^.  numero,rei 
«ftimatio  elfet     v.      5.  p.  17-,  p.  i~. 

Et  caufa  in  his  rcgulis  eft  ,  quod  ^i, 
quad.  quadrati ,  eft  quadratum  ,  &  y. 
quadratorum  m.  10.  rebus  jS.  5.  eft  m. 

5.  quadratorum,  feu  m.  rebus  5.  igi- 
tur  quadratum  &  res  5.  jequantur  5. 
&  arftimatio  eft  noca  ,  quas  eft  eadcm 
cum  illa,  quad.  quadrati ,  p.  10.  rebus,  x- 
qualium  5.  quadratis  &  5.  &  eadem  ratio. 
ne,4i  quad.  quadratum  aequaleeft  5.  qua- 
dratis,  10.  rebus  &  5.  erit  quadratum  cequa- 
ie  rebus  Si.  5.  p.        quare  uota  eft  ces. 

Quando  quadratum  quadrati  &  quadra-  ' 
ta  &res,  aqualia  fuerint  cubis  &  numeio, 
quifit  2.p.numero  quadratorum,  fuerint- 
que  numerus  rerum  &  cuborum  idem,  & 
dimidium  numcri  rerum  ,  radix  numeri , 
tunc  duc  in  fe  quartam  partem  numeri  re- 
rum ,  &c  produfto  adde  1.  &  ab  hoc  minue 
aggregati  ex  quadrato  dimidij  nomcn 
rerura  &  vnitate,  &  refidui  adde  vc-I 
minue  a  quarta  parte  numeri  rerum ,  quod 
fiet,  erit  rei  aeftimatio. 

Exemplum ,  Quad.  quadratum  &  34. 
quadrata  &  1  2.  res,  aequantur  12.  cubis  Sc 
36,  tunc  vides  quod  _ubi  func  a?quaies  re- 
bui  &  numero,  &dimidium  numeri  rerum 
eftjji.  3<y.  numeri,  8c  numerus ipfeefti. p. 
ftumero  quadratorum  ,  ideo  duc  ji  quartam 
partem  12.  numeri  rerqm  in  fe,  rir  9.  adde 

I.  pro 


CapXXVIDeRc 

I.  pro  rcgula, fit  i  o.  abiicc  37..  aggrega- 
U  cx  qmdracodimidij  numeri  rcrum  flt  vni- 
tatc,  rit  10.  abiice  R:.  37.  huius  R£.  vniuer- 
falcm  minue  vel  addc  3.  quartx  parti  nu- 
mcriicTum,  habebis  zrtimationem  rei,  3. 
p.  iy..  v,  10.  m.  37.  vcl  3.  m.  r;.  v.  10. 
m.  *.  37. 

Et  modus  inueniendi  ales  regulas  habe- 
tur  ex  regula  nugna  ,  vnde  etiam  capitulo 
Jiuic  nomen  dcdimus,  tS'eft,  Yt  (oluas  ali- 
quam  quzftioncm  hmpliciter ,  deindc  per 
icgulam  magnam,  vcl  etiam  aliam  ,  dcin- 
de  obfcruabis  conditioncs  nccclTarias ,  in 
tranfitu  cx  vna  in  aliam,  poftmodum  obfa- 
ua  ,  rjuomodo  pcrueneris  ad  rei  xftirnatio- 
ncm ,  &  facies  regulam  nouam  hoc  modo 
iupcr  capitulum  ignotum. 

Exemplum,  lacexcT.  duas  pattcs ,  ita 
quod  cubus  minoris ,  6c  quadratum  maio- 
ris,  &i  produ&um  cx  eadem  maiore  in  8. 
hzc  tria  produ&a  ,  fint  pcoportionalia,  dico 
pcru-mcs  per  rcgulam  magnam  ad  hoc 
cju&d  pioportio  tahum  pattium  erit  Rt.  cub. 
8  fcihcct  z.quare  diuidemus  6.  per  kl.  cu. 
8.  p.  1.  &  exibit  td  xftimatio ,  at  fcquen- 
do  pofitioncm ,  habcbimus  1.  quad.  qua- 
dratum  p.  14.  quadratis  p.  144.  xqualia  S. 
cub.  y.  96.  pofuionibus.  Dicemus  igitur, 
quana*  quad.  quadtatum  &  quadrata  8c 
numerus  zquanturcubis& rcbus,  &  potue- 
limus  inurnirc  numcrum  aliquem  ,  qui  du- 
ftusin  numcrum  zquationis  ,  producat  nu- 
metum  cuius  p.  .  .Ijcu  per  6.  pro  regula. 

6 

1 .  pof.  6.m.  1.  pof. 

1  .cu.  1 36. p.  1  .quad.rh.  1  i.pof  148.111.8. pof. 
48.cub.m.8.t]uad.quad.zquales  1 29-  p.  1 . 
quad.qd  p.  2  i^.qd.rh.a^.cub.m.Bc^.pof. 

72.Cubp.8t^4.pof.zquaIes().quad.quad.p. 
1  t6quad.  p.  ■  j.  9t>. 

S.cub.p.jtT.pof.xqualcs  1  .quad.quad.p.  24 
quad.p.  1 44. 


ptoducat  numcrum  ,  qui  diuifus  per  pri- 
mum  numetum,  quem  multiplicafli,  produ- 
cat  numcrum  quadratorum  ,  tunc  fi  ipfi 
primo  numeroiamdic"io,quem  multiplicalti 
m  mtinerum  xquationis.addas  3.  pro  rcgu- 
la,  &  dufto  in  n-.  radicis  numeri  quem  iam 
ab  initio  produxifti,  proueniat  numerus,  qui 
Jiuiius  per  numerum  primum  inuentum  , 
producat  numerum  cuborum  ,  Sc  numerus 
rcrum  du&us  per  numerum  piimum,  fuerit 
quadruplus  cubo  eius  fj..  kl.  tunc  dico , 
qunj  detra&o  1.  pro  regula  a  primo  nume- 
toquem  multiplicafti,  &c  rcfidui  fumpta 
cubica.  bc  ci  addita  ctiam  vnitatc  pro  regu- 
la ,  &  cum  aggregato  diuifa  tali  hj.  r.-.  quod 
.prouenit,  eft  rei  zftimatio.  Et  caufa  in  hoc 
cft  ,  quod  in  tali  quzftione  numerus  quad. 
quadrati ,  prouenit  cx  multiplicando  ,  vni- 
tatc  addita.numeruscubotum, ex  diuiden- 
do  tn  multiplicandum  ,  p.  4.  numcrus  qua- 
dratorum  vert> ,  ex  fexcuplo  quadrati  diui- 
dendi ,  numerus  rerum  ex  quadrupio  cubi 
diuidcndi,  numcrus  cquationis  eft  quad. 
quadiati  diuidendi.  Diuidendum  voco  in 
hac  quzftionc  C.  multipiican4um  autem  8. 
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Exemplum  ,  quad.  quackatump.  6.  quadra- 
tisp.  4.  xquantur  3—  cubis  p.  7.  rcbus,  po- 
ne  piimum  numerum  quadratum,  duc  in  4. 
fiunt  4.  quadrata  ,  huius  Rt.  eft  2.  res ,  duc 
in  6.  ex  regula  ,  nunt,  12.  res  quas  diuide 
perquadrata,  exit  quod  xtjuatur  6.  igicur 
6.  quadrataxquantur  12.  rebus ,  rcs  igitur 
cft  2.  Nos  autcm  in  pofitione  pofuimus 
quadratum,  igitur  numerus  primus  leu  mul- 
tiplicandus  erit  4.  &  cum  cxterx  condi- 
tiones  conueniant ,  qux  dictx  funt ,  erit  2 . 
numerus  diuidendus,  quo  diuiloper  fy.  cub. 
.;.  p.  1.  exibit  zftimatio  rci ,  5:  de  hoc  dixi- 
mus  capitulo  (exto. 

Capvt  XXVIL 

De  tranjitu  capittdi  fyecidis  m  capittt' 
l.um/pcctale, 

FIt  etiam  tranfituscapituli  fingularis  in 
fingulare,  hoc  modo  :  Cubus,&  2.  qua-  1 
drata,  Sc  <j6.  xquantur  41 .  rebus  ,  &  rei 
xftimatio  vna  eft  }.  p.  ^i.  2.  quxro  in  ca- 
dem  xftimatione ,  cubus  cum  7.  quadratis, 
quot  rcbus  xquabitur  ?  &c  cum  quo  nume- 
ro  i  duc  difrerentiara  numcri  quadratorum, 
qux.-.ft  2.  in  duplum  partis,  qux  eftnume- 
rus  in  zftimatione,  fcilicet  in  6-  fit  $o.  cui 

Icubus  tk  l.  quad.Scjc».  xqual.  41.  rebus. 
cubus  &t  7.  quad.  xftimatio  rei. 


5- 

3.p. 

^.2. 

C. 

30. 

7- 

41. 

71.  rcs 

35* 

56-. 

numerus 

adde  4 1 .  numerum  rcrum  ,  fit  71.  nu- 
merus  retum ,  dcinde  duc  partes  xftima- 
tionis  in  fe  ,  fiunt  2.  &  9.  quorum  pro- 
ductorum  differentiam,  qux  cft  7.  ducin  5. 
JifFerentiam  numeri  quadratorum ,  fit  35. 
quem  adde  ac*  56".  quia  3.  eft  maior  ^i.  2. 
hc  numerus  xquationis  9 1 .  igitur  cubcs  Sc 
7.  quadiata  &  0 1 .  xquantui  7  1 .  rebus,  xfti- 
matione  exiftente  j.,p.  Rt.  1.  6c  vbi  %t.  fuif- 
fet  maior  numero.  detraxiiles  35-.  a  56".  & 
remanfiiTet  numerus  21. 

Dico  etiam  ,  quod  non  licet  tranfire  a 
capiculo  in  capitulum  ,  ftante  eodem  gene- 
redenominationum ,  3c  quod  xftimatio  rei 
(it  eadem,&non  rationalis,  id  eft,  non  nu- 
nierus  integet ,  auc  fra&us.  Exemplura  Cit 
cubus  p.  3.  rebus,  xqualis  10.  xftimatio  rei 
eft  Rt.  v. cubica  ri.  16,  p.  5.  m.  Rt.  v.  cubi- 
•ca^Rs  2(7.111.5.  dicoquodfub  hac  xftima- 
cionc,  non  poteritcubus  cum  ahquibus  rc- 
bus  xquari  vllinumero,  vfque  in  infini- 

|  cub.  p.  3.  rebus  xqual,  10. 
J  cub.  p.  6.  rebus  xqual.  1 8. 

tum,  nam  fit  (gratia  exempli )  cubus  p.  9. 
rcbus,  zqualis  18.  quia  igitur  res  eft  ea- 

Z  4  dcm, 
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dem  ,  y..  cubica  fdlicet  di<5la ,  erit  cubus 
idemin  vtroque  permutatim.  Igituf  ex  ter- 
tio  libro ,  cubi  cubus  p.  9.  rebus  p.  1  o.  av 
quatur  cubo  p.  ^.rebusp.  18.  abiiciocom- 
munem  cubum,  fient  9.  res  p.  10.  aequales 
3.  tebus  p.  1 8.  igitur  6.  res  sequantur  8. 
igitur  acftimatiorei  eft  i-~ ,  numerus  ratio- 
nalis,  &  non  ^..cubica  dicta,  quod  efl  con- 
tra  fuppofitum. 

Similiter  necplures  cubi  cum  pluribus  re- 
bus,  aequabuntur  alicui  numero ,  ftante  ea- 
dem  aeftimatione,  patet  ex  praeeedenti,  nam 
diuifis  cmnibus  per  numerum  cuborum,  ha- 
bebimus ,  vt  prius  ,  cubum  &  res  aequales 
numero,  quod  iain  oftendl  fore  impoffibile. 
Eadem  ratio  igitur  militat  in  omnibus, 
nam  fi  dixcro  cubus  aequatur  6.rebus  p.  2. 
vel  quad.  quadrac.  aequatur  6~.  rebus  p.  2. 
dicam  igitur  in  eadem  azftimatione  cubus 
aut  quad.  quadratum  nullis  rebus  &  nume- 
10  radonalibusa:quaripoteft,  dico  rationali- 
bus,  quia  non  prohibet,  quod  aifurnptis 
aut  rebus  aut  numero  irrationalibus  ajqua- 
tio  non  fequatur. 

Et  ex  hoc  fequitur  etfam ,  quod  in  caete- 
ris  regula  tenet  denominationibus,  vbiaefti- 
matio  rei  non  fit  nec  numerus  rationalis» 
nec  yt.  fimplex  ex  genere  raediae  denomina- 
tionis.  Exempluin,  2.  cubi  &  10.  arquan- 
tur  1.  quad.  quadrato  &  rei,  aeftimatio  non 
eft  necnumerus9  nec  fy.  cabica  fimplex  ali- 
cuius  numeri  rationalis,  dico  quod  quadr. 
quadratum  fub  eadem  aeftimatione,  nullis 
cubis  ac  numero  aequari  poterit,  patet,  quia 
facta  tranfmutatione,  &  abiec"ro  quad.  qua- 
drato ,  relinquentur  cubi  asquales  numero , 
igitur  aeftimatio  rei,  erit  neceftario  cubi- 
ca  numeri ,  vel  numerus  ,  quod  eft  contra 
fuppofitam. 

Capvt  XXVIII. 

Ve  operationibus  radicum  Pronicarum 
fiu  mixtamm  &  Aliellarum. 

IA  m  oftendimus  in  fuperioribus ,  tres  ef- 
fe  fpecies  Pronicarum  radicum.  Mino- 
rem  ,  quando  radix  quadrata  comparatur 
«juadrati  fui  &  fuimet  aggregato,  ipfum  au- 
tem  aggregatum  dicetur  pronicum  minus. 
Medium,  cum  cubica  radix  comparatur  ag- 
gregato  ex  fe  &  fuo  cubo  ,  ipfum  autem 
aggregatum  dicetur  Pronicum  medium,  fed 
maior  radix  pronica  eft,  cum  radix  radicis 
alicujus  numeri ,  comparatur  aggregato  ex 
feipfa  Sc  eius  numeri ,  cuius  eft  racix  radi- 
cis ,  ipfum  autem  aggregatum  dicetur  pro- 
nicum  maius,  vt  in  exemplo.  Pronicum 
maius  3.  eft  84.  &  3.  eft  radix  pronica  ma- 
ior  84.  Non  contingunt  autem  his ,  cum 
lint  velut  anomala  verba  in  Grammatica  * 
operuaiones  quse  funt  communes ,  neque 
poifunt  multiplicari,  vel  diuidi,  addi  vel  mi- 
nui,  fed  habent  propriam  quandam  opera- 
tionem,  qua;  dicitur  tranfitus. 
x     Cum  igitur  duxeris  pronicum  minus ,  in 
fuam  fy,  pronicasn  ,  productoque  addideris 
ipfum  pronicum ,  fy.  quadrata  aggregati, 
erit  pronicum  medium  ^i.  quadratas  radicis 


pronrca;  minoris,  vt  in  excmplo,duco  j.^. 
pronicam  minorem  1 1.  in  11.  nt  36.  addo 
ei  1 2.  pronicum  minus  fit  4S.  huius  i$i.  ( & 
eft  ^i.  48.  eft  pronicum  raediura  3.  qux 
fuit  pronica  minor  12.  nam  du&a  iii.  3. 
ad  cubum,  fit  27.  cui  addita  ipfa  fy. 
3.  prnducit  48.  igitur  3.  eft  pro- 
nica  media  y..  48.  vt  propofitum  eft. 

fcum  duxeris  pronicum  medium  in  fuam  j 
?i.  pronicam ,  producitur  pronicum  minus 
quadrati  radicis  pronicae  medi^.  Exem« 
plum  ,  duco  3.  radicem  pronicam  mediam 
30.  in  30.  fit  900.  pronicum  minus  9. 
quadrati  3.  quod  fuk  ^,.  pronica  media 
ipfius  30. 

Cum  pronicum  maius  in  fe  ducitur,  &  4 
produdtum  diuiditur  per  quadratum  radicis 
fu32  pronicas  maioris,  qucd  exit ,  ad  cubum 
eiufdem  radicis  pronicaE,  eft  velut  1.  qua- 
dratum  p.  2.  pofitionibus p.  r.  Exemplum, 
capio  1  8.  pronieum  maius ,  duco  in  fc  fit 
324.  diuido  per  4.  quadiatum  2.  y..  pro- 
nica:  maioris  iS.exit  81.  quod  eft  1.  qua- 
dratum  p.i.  pofitionibasp.  refpeclu  8.  cu- 
bi  2.  eiufdem  radicis  pronics. 

Alidla;  dicuntur  radices,  cum  ex  multipli^ 
catione  mutua  duorum  numerorum  ,  in 
quadratum  alterius ,  duo  numeri  cuniiir- 
gunt  ,  velut  capio  2.  &c  3.  ipfi  dicun- 
tur  radices  allelae  12.  &  18.  nara  ex  1, 
in  9.  fiti8.&ex  3.  in  4.  fit  12.  inueniun- 
tur  autem  radices  hoc  modo ,  duc  vtrun- 
queeorum  in  fe  ,  &  diuide  produclum  per 
rcliquum  ,  &  91.  cubicac  prouentus  lunt  al- 
lellac  Exemplum  ,  volo 
allellam  4-&  S.duc  S.infe,     J  4v^*8 
fit  <»4-diuide  per^.exit  16.  \iGr*\.64 

ducetiam  4.  in  ie  ,  fit  16.     [2  16 

diuidc  per  8.  exit  2.  igitur 

cubica  16.  &  cubica  2.  funt  a/Je/fe 
4. 8c  8.  &  ita  allellae  6.  &c  1 8.  funt  ^  cubica 
54.  &     cubica  54.  &  ^i-  cubica  2. 

Ex  quo  patet ,  quod  omnes     allelk ,  °' 
funt  ^t.  cubica:  numerorum  ,  fe  habentium 
in  triplicata  proportione ,  in  qua  fe  habent 
fui  folidi  propofitipriores ,  &  hi  funt  medij 
proportione. 

Operationes  igiturin  his ,  ex  hoc  funt 
manifeftas ,  nam  curu  inuentae  fuerint ,  te- 
ducentur  ad  radices  cubicas  ,  cum  quibus 
operaberis  ruifus,  perfeda  operatione ,  re- 
duces  ad  allellas.* 


c  a  p  v  t  xxix. 

De  reguU  Modi, 

DIciTvr,  ha?c  regula  ( quia  modam 
exhibet  fabncandi  r^gulas  quotlibec 
mercaturaE)  Modi,  vtiliffima  magiftiis  Ar> 
thmetics  vt  facilioribusquibufdamiiuien- 
tis,  artem  docerent,  cuiUs  etiam  auxilio, 
maximavn  fexti  libri  partem  con(ecimiw« 
Eft  igitur  regula  hsc,  folue  quamuis  qup 
ftionem  propofitam  ,  modo  quo  potes,  (eu 
pofitione,  feu  auxilio  fexti  libri,  deinde  au- 
feres  pofitionem  ,&  regujas  alias,  &ferua 
operationes,  quas  quam  potes  maxime ,  ad 

breuita- . 
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breuitatcm  redige  ,  &  habebis  regulam  de 
modo  pro  omni  confimili  quxfhone. 

Exemplum,  Sericl  vindis  pafliis  7.  &ni- 
jijri  palfus  3.  veneunc  denariis  72.  &  eodem 
precio  icriciviridis  palliis  2.  &  nigrt  paflus 
4.  vcneunc  dcnariis  52.  quxritur  prccium. 
Punes  pofitionem,  cllc  xltimationem  vnius 
palfus  lcrici  viridis ,  igitur  7.  palTus  viridis 
venejnt  7.  pofitionibus.quare  i.paf.  nigri 
veneunt72.  de.  m.  7.  politionibus,  &  paf- 
fus  valebit  -p  horum,  fcilicct  24.  de.  m.  i~- 
pofitionlbus  ,  &  4.  pallus  nigri,  valcbuut 
96.  dc.  m.  9-7-  poiitiombus  ,  at  duo  palfus 
vindis  valenc  2.  pofitioncs  cx  fuppolko, 
igitut  2.palTusfcrici  viridis  &  4-nign  valenc 
de.  96.  ro.  7-j-  pofitionibus ,  &  hxc  cadrnl 
xftinubantur  52.dc.  igitur  dc.  96".  m.  77 


3D72. 
4D52. 


7.pof.  |  72.m.  7-  pof. 


24.  m.  1  j  pol. 
4- 


96.  m.  $y  P°^' 

2.  pof. 


66.  m.  pof. 


44-  rL  7-f-pof. 
7T 


6. 


pofitionibus ,  a-quantur  52.  de.  quare  de. 
44.  qui  funt  difterentia  96.  &  52.  xqua- 
buntur  7—  poficionibus ,  igitur  pof.  valcc 

6.  denarios,  &  tantam  xftimationem  pallus 
ferici  vii  idis  clltr  conucniet.  Quare^.  paf- 
fus  viridis  vcneunt  42.  de.  &  3.  paftus  nigri 
xcliquis  de.  ad  72.  fcilicet  de.  30.  quare  paf- 
ius  vnus  de.  10.  feiici  igicur  vtriulque  pre- 
tium  habes.  Hucufque  pofitione  operatus 
cs,  nunc  venio  ad  regulam  dicoque,  in  ta- 
libuJ  diuide  palfus  numerofiorcs,  fcilicer 

7.  &  numeium  rcrum  de.  Rt*  fcilicet  72. 
pcr  palfus  pauciores,  Icilicct  3.  &  quod 
cxic ,  duc  per  raffus  poficos  in  fecunda  po- 
litione,  correipondentes  paucioribus ,  &  a 
produ&o  numeri  paffuum,  decrahe  reliquos 


virid. 
paf.7 


nign.  prccium. 
pal.  3.    de.  72. 
paf.  2.    paf.  4.    de.  52. 
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paffus  lecundx  pofitionis ,  &  cum  refiduo 
diuide  precij  2.  &  producli  differentiam  , 
cxibit  scftimatio  paflus  numerofioris,  in  pri- 
ma  pofitione.  Excmplum,  diuide  7.  &  72. 
per  j.exit  i-p  &  24.  duc  per  4.  fiunt  9"-'  » 
&  96.  a  97-  abiice  2.  a  96.  abiice  52.  re- 
linquuntur  7y,  &  44.  diuide  44.  pcr  7— 
exic  6.  precium  paftus  vnius  ferici  viri-  . 
dis. 

Iude  ex  hoc  breuior  cegula  cmergit.,  v.t 
intertia  hgura,  diuide  4.  per  5.  fcilicet  hu- 
merum  palluum  eiufilvm  generis  ferici  in 
duabus  pctitiotnbus,  exic  i-j-,  quem  dnc  in 
7. &72.  hunt  9-j->  &  96".  a  quibus  abiice 
numeros  fuprapofitos  lecunda:  pofitionis,  & 
lunc  2.  &  52.  dircdfos  a  dircdtis,  relin- 
quunrur  frr  &  44.  diuide  numerum  dena- 
norum  44.  per  7-y-  numcrum  pafluum,  exit 
6.  precium  paflus  viridis  ferici,  &  ita  con- 
fticues  breuijfiTimam  regulam,  ex  tam  longa 
pofitionis  operatione.  Vnde  meiko  hxc  mo- 
di  reguia,  marer  rcgularum  dici  poteft. 


C  A  P  V  T  XXX. 
T>e  rcgula  t^Aurca. 

HAL  c  rcgula  rerum  ,  qua?  in  vfum  ve- 
niunc ,  maximam  paicem  ampledti- 
tur,  nam  quarftione  ad  pofitionem  dedudca, 
perfe&aquc  opcratione ,  proximam  qux- 
rit  xltimacioncn  ,  qux  fic  habetilr.  Pri- 
;no  vcnare  proximiorcs,  integvos  numeros, 
maiorem  ac  minorem  ,  qui  xquationi  fa- 
tisfaciunc  ,  quos  non  difficile  eric  habcre  , 
Jiorum  minorem  vocabimus  primum  in- 
uentum,  &  maiorcm  fecundum  inuentum, 
&  difTerentiam  produ£torum ,  difeentiam 
maiorem,  differentiam  xcxv  rrodufti  primi 
tk  numeri  a:quacionis  difTerentiam  primam, 
difterentiam  autem  producl:i  fecundi  &  nu- 
meri  xquationis ,  fecundam  differentiam. 
diuide  igitur  differenciam  primam ,  per  dif- 
ferentiam  maiorem ,  quod  exic  addacur  pri- 
mh  inucnto  ,  &  pcrficicmus  xftimationem 
imperfectam  quam  deducemus  ad  aequatio- 
ncm ,  fcilicet  per  denominationis  xquatio- 
nis,  vt  in  primo  &  fecundo  inuento ,  & 
quod  producitur  ,  fubtrahe  h  produdo  fe- 
cundo,  deinde  fubtrahe  xftimationem  im- 
perfe&am  ,  ab  inuenco  fecundo ,  refiduum 
duc  in  differentiam  fecundam  habitam  ,  & 
tale  produ&um  diuide  per  difTerentiam  pro- 
dudfi  a?ftimationis  imperfedx  ,  &  fecundi 
producfi,  qnod  exic,  detrahe  ex  inuento  fe- 
cundo  ,  refiduum  eft  xftimatio  rei  valde 
proxima,  cui  per  iteratas^  operationes  fern- 
per  propinquius  licet  accedere.  Idem  fiet , 
vbixquatio  fit  denominationis  alicuius,  ad 
numerum,  ac  denominationes,  vt  in  exem- 
plis  patebit. 

Sit  igiturprimo,  quad.  quadr^tum  &  3. 
cubi,  xqualia  100.  vides  qu6d  fi  res  eft  2. 
quad.  quadratum,&  3.  cubi  funt  40.  &  fi 
reseft  3.  erit  quad.  quadracum  &  3.  cubi 
161.  igitur  inuentum  primum  eft  2.  &  prc- 
ducTum  primum  40.  &  inuentum  fecun- 
dum  3.  &  produdtum  fecundum  161-  & 
122.  maior  differentia,  &  6v>  difierentia 

prima, 
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prima,  Sc  6z.  differentia  fecunda ,  8c  nota, 
quod  inuentum  primum  femper  differt  vni- 
tate  ab  inuenco  fccundo ,  aliter  non  redtc  es 
operatus,  his  cognitis  ,  diuidefio.per  111. 
exit  ^>  quop  adde  ad  1.  primum  inuentum, 
fit  imperfecta  aeftimatio  z~ ,  hanc  ducito 
ad  quad.  quadratum  &  tres  cubos ,  fit  8  j. 
fere,  fubtrahe  lgitur  8  5 .  productum  asftima- 
tionis  impeifecta?  ,  a  162..  produ&o  fecun- 
do,  habetns  77.  fubcrahe  etiam  277,  ex  3. 
inuento  fecundo  ,  reliuquuntur  ,  duc  in 
61.  differentiam  fecundam  ,  fit— }r,  diuide 
per  77.  exit  detrahe  ex  ?.  inuento  fe- 
cundo ,  erit  xftimatio  fatis  proxima  quad. 
quadfati  p.  3.  cubis  aequalium  100.  haec, 
2~,  &  11  velles  >  pofles  aiternatis  opera- 
tionibus  quantumlibet  propius  accedere. 

Quod  fiquadratum&  2o.aequentur  ro. 
rebus ,  tunc  fi  res  eifet  7.  haberemus  qua- 
dratump.  20.  arqualerebus  «jf,  &  fi  res 
eflet  8.  haberemus  quadratura  p  27-*^ua- 
le  rebus  lof ,  igitur  vt  prius,  inuentum  pri- 
mum  elt  7.  produ&um  primum  p-f-,  inuen- 


7% 

s>r- 


8. 


10. 


.10— 


j 


tum  fecundum  8.  produ&um  fecundum 
lof ,  differentia  maior  fj,  differentia  prima 
f ,  diffcrentia  fecunda  f ,  diuidemus  igitur 
differentiam  primam,  per  maiorem  diffe- 
lentiam,  exibit  f  5c  addemus  hoc  ad  7.  in- 
uentum  primum,  fiet  sftimatio  imperfe&a 
7f  >  cuius  quadratum  p.  20.  eft  aequale  9. 
rebus  &  ^f ,  ideo  quia  hoc  infenfibiliter 
differt  fere,  a  ro.  numero  rerum  ,  ideo  non 
Vtimur  aliaoperatione,  fed  dicemus  aeftima- 
tionem  propinquam  eiTe  7^-. 

Sit  etiam  cubas  jequalis  6.  rebus  p.  20. 
dicemusjfi  3.  eflent  res,  6.  res  &  zp.  a?qua- 
rentur  i^  cufei,  &  fi  res  elTent  4.  eflenc  6. 
res  &  20.  sequales  %  cubi,  igitur  inuentum 
primum  eit5.&  produ&um  primum  i£, 
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inuentum  fecundum  erit  4.  produclum  fe- 
cundum      difterentia  prima  ~,  diffcremia 
fecunda     ,  difterentia  maior  ~>  cum  qua 
diuide  difterentiam  mlnorem,  exit™,  quam 
addead  3.  fiet  adlimacioimperfe&a  3f~»fe<< 
quere  aequationem  ,  iciliceceftumendo  6. 
res  p.  20.  &  erunc  SSJfjsj  fiii  cubi ,  hoc 
autem  eft  proximum  ad^f,  ab  hoc  deciahe- 
mus  productum  fecundum,  Sc  relinquentur 
777  &  ^7»  fimiliter  fubtraho  3—-,  seftimacio- 
nem  imperfe&am ,  3.4.  inuenco  fecundo, 
relinquitur  ~,  hoc  duco  in  77  differenciam 
fecundam,vt  etiam  primo  exemplo,  fit 
diuide  per  diffcrentiam  producli  fectmds,  & 
prodiv&i  jeftimacionis ,  &  eft  ^7,  exit 
detrahe  a  fecundo  innento ,  vc  priiis,  reiin- 
quitur  rei  seftimatio  3777^7,  &  hoc  eft  pto- 
ximum  ad  37-,  &ideoad        &  &  res  P- 
20.  funt  4of ,  &c  cubus  ^f ,  efl  39-77 ,  &  fi 
velles  proximius,  poifes  operari  tertio ,  ficut 
primo  fecifti ,  &  proculdubio  pernenires  ad 
infenfibilem  difterentiam  &r  racio  ha;c  vni- 
uerfalis  eft,  nec  indiget  alia  regula. 

Et  fimiliter  operaberis.vbi  elTent  tresde- 
nominationes  zquales  duabus  ahis,  aut  tri- 
bus,  fedcum  duplici  ingLelTu  ,  veltriplici, 
potes  etiam  deducere  ad  numeros  omnia,  vt 
inprimo  exemplo,  &  operationesin  eoca- 
fufunt  longe  ficiliores,velut  fidicam  quad. 
quadratum  &  6.  quadrata  &  200.  a;quan- 
tur  10.  cubisisc  1  2.  rebus  ,  erit  primum  in- 
uencum  6.  &  produdum  m-  152.  diffaentia 


G. 

1 52.  m. 


10. 


p.  <»o8» 


quia  10.  cubi  &  12.  res  fuperant  quadr. 
quadratum  6.  quad.  &c  200.  &  fecundum 
iuuentum  erit  1  o.  &  produ»5tum  fecundum 
erit  6  80.  p.  quoquad.  quadratum  &  fi.qua- 
drata&  200.  fuperant  10.  cubos  Sc  n. 
res  ,  &  tunc  differencia  prima  ,  arqualis  eft 
produdo  primo,  &  diffbentia  fecunda,  pro- 
du<3;o  fecundo  &  maior  differentia  eft  ag- 
gregatum  ex  vtroque,  &  tunc  fufficiec  pio 
prima  operatione  a  diuidere  vt  priiis,  diffe* 
renriam  primam  per  differentiam  maiorem, 
&  quod  exit,  &eft  ~,  addemus  primo  in- 
uento ,  &  fiet  atftimacio  imperfe&a  9^, 
deinde  fi  vis  proximius  acccdere ,  produces 
hancxftimacionem  ad  fuas  denomihationes 
vtrinque,  6c  colligedifferentiam  ,  quac  vo- 
cetur  a-  quam  mulciplica  per  diflvrenciam 
«ftimacionis  imperfedas  &c  fecundi  inuen- 
ti ,  &  productum  diuide  denuo  per  maio- 
rem  difrerenciam,  5c  quodexit,  addeautmi- 
nue  ,  fecundum  quod  oportet ,  &  habebis 
inuencum,  &  hoc  modo  licerec  eciam  ope- 
rari  in  fecundo  &  tercio  exemplo ,  fednos 
VoluimuS  de«lara"re  vtrumque  modum  ,  ad 
maiorem  in  occafionibus  facilitatem,  idem 
dic  de  radicibus  extrahenms. 
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Capvt  XXXI, 

Ve  ReguU  magna. 

HM  c  rcgula  eft  pro  magms  quxftioni- 
ous  lolucndis ,  &  ex  ea  inuentx  funt 
rcgQlx  auri  ,  &  argenti  confolandi ,  Acuu 
ingenium,  &:  tit  perdemonltrationes ,  exi- 
girquch"  rn  nem  expertum.doceiurque  per 
quxltiones,  quoniam  elt  multiformis,  Fun- 
danuiicum  rcgulx  e(l  commutacio. 

Qy  jCSTIO  I. 

Fac  de  8.  duas  partcs»  ex  quarum  cubis 
inuicem  dudlis ,  fiat  16.  Dices  igitur,  ex 
vna  in  aliam  fjct  cubica  16.  diuide  8. 
ifl  duas  partcs,  cx  quarum  du&u  inuicem 
fiat  5)i  cubica  i6.  ic  crunt  4-p  fy-  16.  m. 
fc.  cubica  i<J.  &  4.  rh.  i)t.  v.  16.  m.  jjt.  cu- 
bica  16. 


Qy  iC  s  t  1  0    II.  4 

Fac  d  •  S.  turs  partcs  proportionales,  qua- 
runi  quadratum  primar  fu  xqualc  teltqais» 
igitur  hnu  pttfMt  dux  partes.quarum  vnius 
qtuJiatum  .  frt  jrquale  altcri ,  dcindc  ma- 
toccm  li  riicONH  m  duas  partes  exiftences 
in  contin-a  proportione  cum  minore  ,  & 
exunt. 

i*  *  v.  Kt.tfjifm.  10-r  p.jm.  ^t-iTT 
j*  ^  rh.ijt  1  8,-  tfi      v.6"  *  1 1  rh.  ic-~ 


Q  V  iCSIIO  III. 

Facde  8  tres  partes  incontina  propor- 
tione,  quarum  quadratum  maioris  ,ln  me- 
dium  proporcione  incer  cubum  vtriufque 
partis.diccs  igitur,  cubus  minoris  elt  ljt.  cu- 
bScacdbi  maioris.cV  hoc,  quia  proporcio 
cjbi  maioris,  ad  (uum  quadracum  ,  eft  ipfa 
mjioi ,  lV  fuc  eadem  eft  quadrati  maioris, 
adcubum  mmoris,  igicurcubus  minoris,eft 
l£  quadrati  maioris,  Sc  xqualisipfi  maiori, 
quare  S.  conftat  ex  minore  ec  fuo  cubo, 
igitur  t.  cub.  p.  1.  re  ,  xqualis  eft  8.  6c 
xlhmatio  rci  cft  minorpars. 

Qv  iESTlO  IV. 

Fac  ex  8-  duas  parces ,  ica  qu6d  feptu- 
pluni  maions,  lic  proportione  medium  in- 
tcr  quadratom  maioris,  Sc 
cubum  minons.  Sic  a  ma-    )  8. 
ior ,  &  c  qoadratutn  eius,    '  a      7.  b 
Sc  b  mirfor^,  ck  d  cubus     c     e  4 
cius,  fit  ctiam  efcpcuplum 
a,  cum  igitdr  cx  a  in  a  fiac  d  &  ex  a  in  7.  e, 
cric  a  ad  7.  vc  cad  e,  quare  cx  1  i.c',  vt  e 
ad  d,  igitur  cx  a  in  d ,  fic  feptuplum  c,  ac  e 
clt  fcptuplum  a ,  igicur  cx  a  iu  d  ,  fit  49.  a  , 
igitur  d  eft  49.  quadratum  7.  quare  cubus  b 
minonsclt  49.  ck  b  eft  $t.  cubica  49,  &a 
tefiduum. 


Q^v  jtsno  V. 

Fac  cx  8.  duas  partes ,  ita  quod  feptu- 
plum  maioris,  lit  proportione  medium  in- 
cer  cubum  maioris  ck  quadratum  minorisi 
fit  a  maior,  &  c  cubus  a,  & 
b  miribr,  tk  d  quadracum  b,  8. 
8c  e  produdum  ex  7.  in  a,  a  7.  b 
quia  igicur  ex  a  in  quadra-  c  e  a 
Cum  a,  fic  c,  Sc  in  7.  fic  e, 
cric  quadrati  a  ad  7.VC  c  ad  e,  quare  vt  ad  d, 
proportio  autem  quadrati  a,  ad  quadratum 
b,  componitur  ex  proportione  quadiaci  a 
ad  7.  &  7.  ad  quadratum  b,  quare  expro- 
porcione  e  ad  d*  ck  7.  ad  quadracum  b,  fed 
d  elt  quadratum  b,  igicur  proportio  quadra- 
ti  a  ad  quadratum  b,componitur  ex  propor- 
portione  feptuplj  a,  &  efte  add&  7-ad  ip- 
ium  d-  Proportio  igicur  quadrati  a  ad  d  , 
componitur  ex  proportione  e  ad  d ,  ck  j» 
ad  d,  lgitur  ex  rcgula  fex  quantitatum ,  fea 
ex  propoi  tionum  compolitione,  ex  7.  in  e, 
hc  qu.idiatum  a  in  d,  fed  e  ell  feptuplum  a, 
igitur  ex  49.  in  a,  ht  quadratum  a  in  d  , 
igicur  ex  a  m  d,  feu  in  quadratum  b,  fic  49. 
quare  ex  capitulo  ciibi  &  numcn  sequa* 
lium  quadratis,  b  eft  ^t.  ~J~  p«T»  ^  4~T 
m.  Et  J~. 

Q_v  iisT  10  VI. 

Fac  ex  8.  duas  parces ,  <juarum  proda- 
dcum  cocius  in  minorem  »  ht  proporcione 
mcdium  incer  produdta  maioris  in  mino- 
rem,  quia  ig  turminor  ducitur  in  ma;orem> 
&  cocum  cnc  illorum  produdrorum  propor- 
tio  vt  totius  ad  maiorem  ,  item  quia  to- 
tum  ducitur  in  maioiem  Sc  mjncrcm  ,  erit 
produdtorum  ,  vt  maiorisad  minorem  ,  fe^i 
produdla  funt  analoga.  Igitur  ex  1 1 .  quin- 
ti  Elementorum  ,  totius  ad  maiorem  par* 
tcm  vt  matoris  ad  minorc,  igitur  8.  diuifuiTi 
ferit  fecunduni  proportionem  habencemme- 
dium  ck  dso  extrema  ,  quare  partes  (unt 
manifcftx,  ijt.  80=  m.  4-tk  lz.m.  80- 

Q_v  A  s  t  1  o  VII. 

Facde  8.  duas  partes  ,  icaquod  produ- 
£tum  maioris  in  minorem ,  ilt  proportione 
medium  iriter  quadratum  minoxis  Sc  decu- 
plum  eiufdem  minoriS ,  dices  igitur  ,  quia 
minor  eft  illa  ,  qua:  multiplicatur  in  fe ,  in 
maiorem,  Bc  in  10.  quod  maior  eft  propor- 
tionalis  inter  minorem  &  10.  igicur  qua- 
dracmn  maioris,  arquacur  decupio  minoris, 
&  res  nota  eit ,  nam  maior  ent  10;.  m, 
j.  6c  minor  i  5.  m.  131.  icj-. 

Q_V  /ESTIO  VIII- 

Fac  de  8.  duas  parces ,  quatum  quadrar 
tum  maioris  fic  proporcione  medium  inter 
quadratum  minoris  ,  &  produdhim  ex  toto 
in  maiorem,  pone  maiorem 
a,  6c  b  mmorem,  quia  igi-  j  -8. 

tur  quod  fit  ex  8.  in  a,  pro-  [  c  a  ^  ^ 

poitionale  eft  inter  64.  & 

quadratum  a  >  cx  demonft>:sitis  in  fecun- 
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do  fuper  Euclidem  ,  erit  64.  quarta  quanti- 
tas  in  continua  proportione  ,  cum  illis  tri- 
bus  productis,  quare  64.  ad  quadratum  a  , 
vt  qaackati  a  ad  quadratum  b  duplicata, 
igitur  8.  ad  a,  vt  a  ad  b  duplicata  ex  deci- 
niafcptima  fexti  Elementorum  ,  nam  vtra- 
que  eft  media  ptoportionum  fuorum  qua- 
dratorum  ,  quare  cubus  a  «equalis  eft  pro- 
dudlo  ex  8.  xn  quadratum  b  ,  hoc  enim  in 
feptimo  libro  demonftratum  eft ,  quare  po- 
nemus  a  quadratum,  erit  cubus  eius,  cubus 
quadrati  sz.  a>  qua:  fit  c,  igitur  quadratum 

b,  eft  a:quale-|-  quadrati  cubi  c,  igitur  b 
eft  ,  -j-  quadrati  cubi  c  ,  quare  cum  qt.> 
cubi  quadrati  fit  cubus,  erit  b  a?qualis  cubi 
c  parti  ^i.  -~»  &  cum  a  quadratum  c , 
erit  1.  quadratum  p.  cub.  -p  a:quale  8. 
&  ideo  multiplicando  omnia  per  8.  erit 
cubus  p.  quad.  jji.  8.  cequalis  Ri.  yiz.  folue 
igitur  per  capitulum  decimumquintnm ,  vt 
in  numeris  notis  a  c  veris  operando  per  re- 
gulas  tertij  libri. 

Q_,v  £5i  10  IX. 

Fac  ex  8.  tres  partes  in  ccntinna  pro- 
portione,  quarum  aggregatum  primai  ik  fe- 
cundae ,  &  aggregatum  fecundae  &  tertiad, 
&  ipfum  8.  fint  rurfus  in  continua  propor- 
tione  ?  dico,  inuenies  primo  proportionem 
illarum  quantitatum  proportionalium,  qua- 
rum  aggregatum  fecundae  Sc  tertiae,  eft  pro- 
portionale  inter  aggregatura  primae  <5c  fe- 
cunda?,-&  aggregatum  omnium ,  fint  igitur 
tales  quantitates  a  b  c  ,  &c  quia  proportio 
a  b  c,  ad  b  c,  eft  vt  b  c, 
ad  a  b,  ex  fuppofito  quae-  1  a  b  c  d 
ftionis.  Et  b  c  ad  a  b,  vt  '  — — — — 
c  ad  b  ,  ex  duodecima 
quinti  Elementorum ,  erit  a  b  c,  ad  b  c,  vt 
b  ad  c  exvndecima  eiufdem,  fed  ex  propor- 
tione  in  b  fit  c ,  igitur  ex  proportione  in  b 

c,  fit  a  bc,  fit  igitur,  vt  ex  proportione  in  c 
fiat  d  ,  cum  igitur  ex  proportione  in  b  fiat 
c,  &  ex  eadem  in  c  fiat  d ,  igitur  ex  propor- 
tione  in  b  c  fit  c  d,  &  ex  eadem  in  b  c  fie- 
bat  etiam  a  b  c,  igitur  a  b  c ,  arquatur  c  d, 
abiedto  autem  c,  relinquitur  a  b,  aequalis  d> 
eft  autem  d  quarta  quantitas  proportiona- 
lis,  igitur  oportcbit  inuenire  quatuor  quan- 
titates ,  in  continua  proportione  ,  quarum 
quarta  fit  aequalis  duabus  primis,  pofita  igi- 
tur  prima  1 .  fecunda  1 .  re  ,  tertia  1 .  quadra- 
to ,  quarta  1 .  cubo ,  erit  cubus  asqualis  1. 
rei,  p.  1 .  &  nota  eft  ex  capitulo ,  quantitas 
rei,  quareft  proportio,  diuides  igitur  8.  in 
quatuor  quantitates  fub  ea  proportione 
continuatas,  vt  infexto  libro  docetur  ,  fol- 
uimus  &  aliter  hanc  quseftionem  in  quart© 
libto, 

Qjv  /£.  s  t  1  o  X, 

Fac  ex  8.  duas  partes,  q  uarum  feptuplum 
maioris,  proportione  medium  fit  inter  cu- 
bum  minoris,  &  produdtum  maioris  in  mi- 
norem.  Sit  a  minor,  eius  cubus  c,  b  au- 
tem  maior,  &  produdtum  b  in  a  fit  e,  8c 
feptuplum  b  fit  d  ,  quia  igitur  ex  b  in  a ,  fit 
Cj  &  ex  b  in  7.  fit  d,  qric  a  ad  7,  vt  e  ad  d, 
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quare  aad  7.  vtd  adc.  igi- 
tur  ex  a  in  c,  fit  feptuplum    I  8. 
d,fed  d  eftfeptuplum  b,  igi-      a     b  7- 
tur  49.  b,  aequalia  funt  qua-    l  C     d  e 
drato  quadrati  a,  igitur  beft 
ssquale  ^  quad.  quadrati  a  ,  quia  igitur  a 
cum  b  eft  8.  &  beft^  quad.quadrati  a,igi- 
tur  a  ciiro     quad  quadrati  fui ,  tequatur  8. 
quare  res  ik  ~  quad.  quadratum  p.  49.  re- 
bus,  «equatur  392.  6c  quamuis  huius  non  (it 
capitulum  generale,  pulchrum  tamen  fuetit 
hucvfque  perduxifie  qusftionem. 

Deprehenditur  &  quandoque  eodem  mo- 1 
doquod  propofita;  quxiliones  iint  impofli- 
biles. 

Capvt  XXXII. 

Vc  Rcgula  aqudis  pojiticnis. 

HJ5L  c  regula  ,  eft  vtilior  pofitione  fim- 1 
plici ,  in  omnibus  quseftionibus ,  vbi 
partes  aequaliter  multiplicantur  ,  fecus  vbi 
inrequaiiter,  nam  in  hislimplex  facilior  eft, 
vtfidicam,  diuide  8.  in  duas  partes  ,  qua- 
rum  vna  ducla  in  quadratum  alterius ,  vel 
in  cubum ,  fiac  10.  per  fimpHcem  politio- 
nem,  peruenies  ad  8.  quadiata  m.  i.ctibo, 
acqualia  io.  vel  ad  8.  cub.  in.  1 .  quad.  qua- 
drato>ffcmalia  10,  in  fecunda  quardione.led 
ponendo  4.  p.  1.  pofitione,  &4-  m.  i.pofi- 
tione,  perueniesad  16.  pof.  p.  44.  atquales 
1 .  cubo  p.  4.  quadratis,  &  in  fecunda  qus- 
ftione ,  ad  118.  poijtiones  7.  aequalia 
1.  quad.  quadrato  p.  8.  cubis,  manifeftum 
eft  igitur,  quam  hae  fint  prioribus  difficilio- 
res.  In pofitione  etiam  fimplici,inuenirnus 
prima  operatione  ,  rei  acftimationem  in  z- 
quali  difterentia ,  quae  addita  dimidio  diui- 
dendi,  &  detrada  oftendit  numeros  qudi- 
tos,qui  verefunt  aeftimatio  rei,  quanquam 
pofuerimus  rem  efledirlerentiam ,  voco  au- 
tem  pofitionem  fimpliccm ,  cum  dico,  diui- 
de  10.  in  duaspartes,  producentes  10.  tunc 
ponimus  partemvnam  rem,  aliam  10.  m. 
re,  fed  sequalem,  cum  pono  partem  vnam 
5.  p.  re  &:  aliam  5.  m.  re,  ideo  cum  fimplex 
iam  per  fe  nota  fit,*de  aequaii  per  quxlKo- 
nes  &  exempla  dicendum  erit ,  cum  ceicc 
frequentiflimus  fit  eius  vfus  ac  vtilis. 

Q_y  isno  I. 

Eft  trigonus  ,  cuius  laterum  differentia 
pcimi  adiecundum,  eft  1.  &c  iterumfeaiu- 


di  ad  tertium,  eftetiam  1.  &  areaeft  po- 
nes  fecundum  igk-uc  poficionem  ,  &  pri- 

roujn 


Cap.XXXV.DeRegula&c: 

■  .  „  j.    ,-r.  ,  no 


snura  crit  pofitio  m.  i.  &  tcrtium  politio 
p\  i.fcqueretrigonorumregulam,  dacam  iti 
Iibro  fequente,  &  fiet  i*.  r,  qu»<*r*- 
ti  fiu  qaadiati  gftteraliccr  fumpta ,  arqua- 
iis  3*  q  j  qusA  quadrati  arquabitur  v 
qua  I  .  ti  p-  9-  idcoque  i.  quad.  quadracum, 
«qiuSitur^-  quadratis  p.  48.  &res  erit  per 
capitulum  deriuatiuorum,  y..  v.iu.  51.  p-  2. 
&  hoc  eft  latus  fecundum  ,  adJe  igicur  & 
minuc  1.  habes  rehqua  Iatera ,  vt  in  figuva 
vidcs. 

Q^V  >E  S  T  I  o    lt.  i 

TiC  de  10.  duas  partes ,  quarum  cubi 
cmn  quadracis  iuncti,  faciant  400.  poncs 
primampaitcm  5.  p.  r .  policione,  &fecun- 

1 1  j.  p.  i.quad.  p.  io.rebus. 
i.pof.  I  .  ZS  P-  1 5-  q»ad.  p.75.  re- 
i    bus  p.  1  •  cu.  _ 
I  ij.p.  i.quad. m.  lo.rcbus. 
j.rr».  i.pof.  I  i*$«p-  ij.quad.  m.  7j.re- 
I     bus  m.  t.  cu- 

joo.  p.  3  1.  qd.  ae^ualia  400. 


dam  partcm  j.  nV  1.  pofitionc  ,  fequeee 
nrnblema  ,  reduccntio  partes  ad  cubum,  & 
«id  !  udiutum,  colhc~&  tandcm  cadjniibus 
viciifimpartibui.  u.quadrata  p.  joo-  *- 
qualia  400.  quare  quadratum  zquabituc 
$7.  &  rci  qux  ct!:  diffcrentia ,  erit  fc.  $jt 
jgiciir  partcs  lunt  j.p.     }t  &  5»  m*  3T* 

Q^v  iC  s  t  1  o  III. 

Fac  ex  6.  duas  partcs ,  quarum  quadra- 
torum  aggregatum  ,  fit  arqualc  diffcrentia: 
cub*»rum".  Pones  maiorcm  3.  p.  1.  politio- 
iiL,  &  minotcm  3.  m.  1.  policione,  fequere 
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cione,  &  mmorem  4-  m.  u  pofitione,  ieque- 
rc  propofitum  ,  habebis  produ&um  maio- 
ris,  in  p.elfe  }6.  p.9. politionibus ,  &  ma~ 


9.     [    4.  m.  i.pof. 

4.p.  i-pof. 
55.  p.o.pof.j  i6'.m.i.quad.4.m.i.pol. 
3      1 56.  p.  1.  quad.  quad.  m.  32.  quad, 
144.  m.  o.quad.  

1  t,  p-  {•  quad.  qtiad  aequal.  ij.quad. 


ibrisinminorem  i6\m.i.  quadtato, &mi- 
noiem  4.  m.  1.  pofitione ,  &  hxc  lunc  in 
cadem  pu-portione  ,  igitur  du&o 36.  p.  9- 
pofitionibus,  in  4-  m.  poficione  ,  fit  quadia- 
rum  16.  m.  1.  qoadrato,  ducito  igitur  wui- 
ccm  36.  p.  9-  pofitionibus  ,  &  4.  m.  1.  po- 
fitione,  &cad.mc  poiicioneS  propter  mu- 
tuam  proportionem,  quare  producetur  1 44- 
m.  9:  qoadiatis,  &  hoc  eft  aequale  quadrato 
16.  rt.  i.  quadrato  ,  quod  eft,  z$6.  p.  *. 
quad.  quadiato  m.  3    quadratis,  quare  red- 
dendom.  parri  aduerlx  >  ui;>.  i- q«»d- 
quadrato,  a=quabuncur  13.  quadratis ,  habe- 
bis  asltimacionem  rei,^t.v.  iiTra-^-i04- 
id  elt     7-quam  adde  &  rainue  a  4.  erunt 
pnmsquxiicx^-H-  ^-7-  &  4-.1»;  U 
quamuis  powiffi»  foiuere  per  fimplicem, 
vemens  ad  capitulumcubi  &  rerum,  cequa- 
LiUm  flUadratis&  numero,fuiflet  tamenne- 
cocium  inexplicabiUus  ,  fine  vila  compara- 
tione,  nam  plufquam  decem  aliis  mdiges 
operationibus ,  autequam  peruert.as  ad  ve- 
ramrrtimauonem  ,  qux  femper  cd  m  natu- 
ra  Binomij,  vcl  recifi  yeri,  non  impro- 
prij. 


3.  pof.  1.  pol. 
:  j.  m.  i .  pof. 


9.p.  1.  quad  p  6".  rcbus. 
9.  p.  1 .  quad.  m.  6.  rtbus. 

iS.  p.  i.quad.aggrcgatum. 

3.  p.  1.  pof.  1 17.  p.  9-  quad  P-  Pof' 

1  '      p.  l.  cub. 

1 3.  m.  1.  pof.  1 17.  f  9.  quad-  m-  27-  P°^- 

'  m.  1 .  cu. 

I  '    |dirTcretia  j4.pof.p.2.cu 

quxftioncm,  habebis  aggregatum  quadra- 
torum,  i.q>iadrata  p.  18.  &  differenciam 
ci-borum  1.  cubos  p.  J4.  poficionibus  ,  & 
h  rc  iquancur  inuicem,  igicur  cubus  &  i7- 
pofuiones  xquancur  quadrato  &  9.  fequere 
capitulUm,  neuei  asftimacio,  id  eft  diffe- 
rentia;  ,     v.  cubica     70*7  p  br>  m- 
v.  cubica*.  7017  m.     p-  T »  q^tepar- 
tcscrunt,  j4  p.  Rc-  v.  cubica  41.  70 iT  P- 
1  m.  91.  v.     7ci  r        •  &  minor»  AT 
fi.  iv.  v.  cubica  fc.  7cir  m.  rj-m.  ijt.  v.  cu- 

bica  *  ?orr  p.rf.  . 

Q_v  ast  10  IV. 

Fac  cx  3.  duas  pattes  ,  quarum  produ- 
fikum  maions  in  minorem,  pioportionale 
fit ,  intcr  nonuplum  maioris,  &  iplam  ml" 
HOtem-  Pone  parccm  primam4;p.- 1.  pou- 
Tom.IV. 


Qji  iSTio  V. 

Diuide  10. in  duasparces,quarumqua- 
dracophma!  detraclo  ex  100.&  quadrato 
fecund*  detrado  ex  97-  refiduorum  ^  nm- 
&x,  conftituahc  17.S1  libec  ad  vitandumla- 
boiem,  primo  videbis  via  cencatiua  an  cafus 
poffibilis  fit,  hoc  igitur  cognico,  pone  pnmu 
partem  j.p.  i.pofitione,&  reliquS  ?.m.  1.  po- 
fitioncduc  partes  infe,&  quadratum  maius 


j.p.  i.pof.    J.m.i.  pc 
jj,  p.  i.quad.p.  ic.pol. 
j.p.i.quad.m.io.  poi.l  97- 
,  m.  1.  quad.  m.  10.  pqi.  reiid. 
71'.  m.  1  •  quad.  0.  10.  pof-  refid.   

rlTm.  ^.  v.  7  5-111-  *:  *luad-m  1  f 
1.  quad.  p.  10.  pol. 


Dof. 


I0C 


pof. 


'Z.  m. 


,64  m.i.quad.m.io  pof.m.  ^.v. 80700. 
^^j^quad.m.iii^.poi.^i.^i-q^- 

p.  10.  pol-  _^  

*9t.  m.  10.  rebus. 

¥.  v.S^cc^m^J^u^r^^  J^: 
iSTOoTm.  ns<T.  quad.m.  ii56o.  pof. 
8  J 164.  p.  4cc  qnad-  m.  ii  ^o-jP_  , 


1436.  p. 


1 1 . 


.pof.  arqual.  i5  56.quad. 

1  ss^- 


■   — — —  .  0        /-  iSv 

|quad.  jequal.  -jiipoi.  P- 

Aa 


detra- 
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detrahe  ex  ioo.  &C  minus  ex  97.  habebis 
reiidua  ,  vt  in  figura,  quorum  $i.  iundtse, 
debent  aequari  17.  igicur  17.  m.  vna  illa- 
rumr  adicum  sequatur  reliqua; ,  quare  duce- 
mus  in  fe,  17.  m.  ^i.  v.  75.  m.  i.  quadrato 
m.  10.  poficionibus  ,  Sc  habebimus  364. 
m.  r.  quadracom.  10.  poficionibusm.iji,  v. 
8^700.  m.  1156^.  quadratis  m.  11560.  re- 
bus,  ajqualia  quadraco  alterius  radicis,  fcili- 
ceC7  2.  m.  1.  quadraco  p.  10.  rebus,  abiice 
fimilia  ex  vtraque  parce  ,  &  radicem  vni- 
uerfalem  fqlam  ex  aduerfo  omnium  colloca, 
vc  in  Cercio  libro  docuimus  ,  ac  in  quarco 
habebis  25)2.  m.  20.  rebus,  squalia  $i.  v. 
86700.  m.  1156.  quadracis  m.  11560.  re- 
bus,  quare  ducendo  denuo  parces  in  fe ,  ha- 
bebis  86700. m.  1 156.  quadracism.  11560. 
policionibus,  a^qualia  S/264.  p.  400.  qua- 
dracis  m.  1 1 6  80.  rebus,  duc  ad  arquationem 
reducendo  ad  1.  quadratum  habebis  rei 
aeftimationem  efle  p.  -^,  fed  y.. 

HS&^i*.  igitutaddicis5^  fiemSJ,  igi- 
cur  res  eft  1 .  &  parces  4.  &  6. 

Qjv  &  s  t  1  o  VI. 

Eft  etiam,  vbi  pofitio  squalis,non  foluit 
omnino  quarftionem ,  &  iimplex  foluit.  E- 
xemplum,  fac  de  8.  duas  partes ,  quarum 
quadratum  ma1'oris,  fic  proportione  me- 
dium  incer  produ&um  maioris  in  minorem, 
&  decuplum  cocius,  vcpote  60.  pofica  icaque 
maiore  1.  pofitione,  habebis  60.  &  1.  qua- 
dracum&  8.  poficionesm.  1.  quadraco  pro- 


Q^Y  je  s  t  1  o  I. 

Exemplum ,  Sunc  duo  numeri ,  quorum 
differencia  eft  4.  &  quadracum  minoris  cum 
quadraco  dimidij  maioris,  &  fy.  aggvegati 
ipforum  quadraCorum,  confticuit  1  lo.pof- 
fes  hanc  retro  agendo  dicere ,  igicur  1 10. 
componicur  ex  aggregaco  quadracorum,  & 
^i.  aggregaci ,  igitur  pofito  aggregato  qaa- 
drato,  eric  1 10.  xquale  quadraco  &  vni  rei, 
quare  res  eft  10.  aggregacum  100.  ideo 
facies  ex  100.  duas  parces,  quarum  duplum 
^,.  vnius,  excedat  aliam  ^i.  in  4.  8c  folutio 
clara  eft,  verum  hoc  modo  nos  ponemus. 
Sic  primus  numerus  minor  2.  poficiones, 
quia  pars  eft-f,  eric  maior  2.  pofitiones  p. 
4.  inde  accipe  partem  fecundi ,  quae  eft  in 


2.  pof.  [  2.  pof.  p.  4. 
2.  pof.   |  I.pof.p.  2. 

1 

2.  pof.  m.  f- 
..pofip.f 

4-  quad.  p.     m.  '-f  pof. 
1.  quad.  p.  277  p-  "  pof. 

y.  quad.  p.  3-7 

60. 1  1 .  quad.  f  S.pof.  rh.  1.  quad. 
1.  quad.  quad.  a;qual.  4S0.  pof.  rh. 
'  60.  quad. 


portionalia,  quaredu&a  media  in  feipfam, 
habebimus  1.  quad.  quadracum  ,  «quale 
480.  pofitionibusm.  60.  quadratis,  depri- 
me,  &  fiet  cubus  &  6o.res,  «qualia  480.  & 
&  ideo  resnotaeft,  per  pofitionem  autem 
xqualem,  peruenies  ad  capitulum  conftans 
ex  quinque  denominationibus,  polfec  au- 
cem  folui ,  &  per  regulam  magtiam ,  fed 
hoc  ad  rem  nihil  pertinet. 


C  A  P  V  T  XXXIIL 

Ve  ReguU  intqualiter  ponendi  feit  pro- 
^ortimis. 

H&  c  regula  nos  docet,  vt  pofitis  nr> 
neris  marquahbus,  pofitiones  pariter 
«  iua.cs  annectamus,  fic  vt  in  multiplica- 
tione,  viciffim  fimiles  excidant  partes.  Do- 
cebo  autem  hoc  per  exempla  ,  quamuis 
quaritiones,  qua:  per  hanc  foiuuntur,  edam 
pci  reguJam  retro  agendi  pofitionem  ,  de 
qua  in  capitulo  quimo  dictum  eft  ,  difiolui 
poftint. 


fe  ducenda,  &  eft     erit  igicur  pars  multi- 
plieanda  1 .  poficiop.  2.  &  primus  num^rus 
vt  didum  eft,  z.  poficiones,  hoc  habito  , 
pofitum  eft,  non  permucata  qua^ftionis»  na- 
tura,  partes  numeri  itaaptarecum  rebus, 
vt  in  quadratis  res  ex  toto  excidant  ,  fic 
igicur  facies.  Confidera  fecundum  nume- 
rum  in  fe  ducendum,  qualis  pars  fic  priaii, 
vt  in  exemplo,  1 .  pofitio  p.  2.  qua^  pars  eft 
2.  poficionum,  inuenics  quodeft  -7  p.  i- 
duc  igicur  denominatorem  &  numcrato- 
rem  fra&ci  in  fe,  &  produda  iunge,  &ha- 
bebis  5 .  pro  diuifore  ,  deinde  duc  numera- 
torem  in  fe,  &  produdum  m  numerum  dif- 
ierencia:,  qui  eft  4.  fic  etiam  4.  pro  diui- 
dendo,  diuide  igicur  4.  per  5.  exic^hoc  au- 
feres  ex  2.  poficionibus,  fcilicec  maiore  par- 
ce,  habebis  2.  pof.  m.  -f ,  deinde  diuide-f 
per  4-  partem,  exic  j,  hocaddes  ad  pofitio- 
nem,  habebis  i.poLp.  ~,  ecce  vides^qup- 
niam  habes  2.  poficiones  m.  -f9  '&  1.  poli- 
tionem  p.  -f,  &  proporcio-f  ad  -7,  eft  vt  2. 
pofitiones  ad  1.  pofitionem  ,&  fi  fumpferis 
duplum  maioris  ,  fcilicec  2.  pof.  p.  37  , 
fuperabit  minorcm  fcilicec  2.  pof,  m.  -f,in 
4.  ad  vnguem ,  hocpera&o,  ex  regulavni- 
uerlali ,  duc  partes  in  fe  ,  habebis  4.  qua- 
dratap.^-  m.     pofitionibus,  &  1.  quadra- 
cu  p.  z^r  p.  ^fpoficionibusjiunge  habebis  5. 
quadraca  p.  j-f,  haEc  cum  radice  a:quan- 
tur  1 10.  igicur     aequacur  1 145.  m.  hocag- 
gcegato,igitur  1 06^-  m.5.  quadratis,  squa- 
tur  iji.  v.  5.  quadratis  p.  3-7,  PalTes 
in  fe ,  habebis  5.  quadrata  p.  j-f ,  squalia 
1 140^  p.  25.  quadr. quadratis  m.  106S. 
quadratis,  redde  reddcnda  rh.  alcerj  parri , 
&c  diuide  jer  numerum  quadr.  quadraro- 
mm,  qui  eft  i^.habebis  1.  quad.  quadra- 
tum  p.  456^»  ^qualia  42"^-  quadratis, 

ideo 
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idco  us  \  alet*.v.2 1  £m.#.4,7^lca*-4rt,. 
eit  1 :  iguur  res  cfli^.i  9^7  .kd  hxcelr  4T-, 

jgtt  af  rci  fini  4  h led  Pnma  pars  fc?  nfia" 
Rnc  i.  pofiuones  rn.f ,  igicur  ipfa  fuit 
8.  Sc  mincr  fuit  i.  politiop.  f,  igitur  fuic 
Q.  Sc  c  usduplum  fuit  i  2.  qm  exccdit  8.  in 
4.  fic  hoccft  quod  voluimuj, 

Qy  i£  s  t  1  o  II. 

Eft  treonusa  bc.cuius  bafis  a  b,  eft  8. 
p.t  |,  10  cd,  av  adcriplac.lt  d  b  ,  &  qua- 
orarum  b  c  cum  latere  c  b,  cli  182*  pohca 
igitui  c  d re,     a  b ,  re  &  S.  fcu  c  d  4. 


j.poL  p._— 
10.  pof.  m.  — 


4.  pof. 


1.  pof.  p. 


*.  pof.  m.     I  1  tx>f.  p.  If 
1  •    quad.  p.      m. *,.'  ,  of. 
j   •  qmJ  p  ,~  -  p.  4  pof- 


bui,  &  a  b  4.  r  b  u  p.  8   crit  b  d  rcs  p.  2. 
&  propomu  7,  ideo  vtpnus,  d.ic  4. 111  I  , 
fic  16  diic  T.  111  lc,  rit  1 .  iunge,  fit  17.  dmi- 
far,  1  .dcduc  ».  num  raconm  —  inU  ,  hc 
1.  duc  »n  3  di&renuam  ,  fir  8.  diuidc  per 
1?  f xit pars  minucnda  cx  4.  robis.in- 
dc.  J  ndc  -  p  r  propurnoikm  qua?  elt  — , 
ea     ! ,  pars  add  r.da  vm  rei ,  cnt  igitur  b 
d  1 .  poli.  io  p.  ip  &  c  d  ,  4.  potitioocs  rh. 
~ ,  duc  pafes  in  fe  ,  habebis  quadrara  c  d 
c\  b  d  pariter  acccp-  a  .  3»  ex  confcqucnri, 
o<iadtatum  b  c,  etU  17  quad^ata  p.  jr„»  * 
Uqu  1  vt  in  pixccdctuc  add.ndo  ei  latus 
bc.  eritquc  *  v.  17.  quadratorum  p  xi 
p.  1-.  tairatisp.  r.i;*q  'ai>*  181.  quarc 
|7$!Lm.    7.  quadraf-s  xquatut  Rt  v.  17. 
quaiurorum  p.        (cqucre  igitur  opcra- 
tionem,  vt  pr  iis,  habcbis  rci  x.umarionem 
elle  <r,cum  gutirb  d  lit  1.  pbiiiio  p  .  ,7, 
erit  b  d     &  a  b  20.  quadrupla  b  d,  quare 
c  d,  q  j*  clr  8.  rh,.  quam  a  b,  cric  1 2. 

J*|A££&s  t  ro  III. 

Et  fimuV^fi  diceret ,  funt  duo  numeri, 
quovtim  diflewmia  eft  12.  5c  quadratum 
mmc#«  cum  q ladrato^-  maions  ,&c  qua- 
draro  agg  .  xquacur  icco  tunc  vc 
pnus  openbais,  ducendo  ntimcratorem  ac 
dcu-.minarnrcm  in  ic,  &  iutig>  ndo  ,  fic  di- 
uifm  .  lemtk  -luco  ?■  numeratorem  in 
fe.  V  pr.  dudnm  in  12.  fir  io8.di  dn  pcr 

I09.  rubro  parremmimiemdam  ex  ro.  ro- 
jtttotfb  j$,"dciudr  diutdo 'r^,  pcr  — ,  cxit  -7, 

nars  add.nda  3   politiflnibus ,  fi  igimr  ?. 

politioncs  p  7.  -  .  ducantur  in  7-  vnu'racras 


qui  producetur,  erit  1 2.  p.  quam  10.  res  m* 
-     6£  tahs  cft  proportio  ig  ad  -^,  qualiS 
10.  ad  5.  &  idco  ,  quia  rcgula  hasc  habet 
infinitos  mod^s,  velut  li  dicamus ,  -  primi 
&  ■*.-  fccundi  numcri ,  dirTcrentium  per  12. 
in  feiuOi  addita  radice,  faciunc  100.  tunc 
quxrcseodera  modo  fuam  rcgulara,  per  re- 
gu.am  dc  modo,  qiiia  haec  r.gula  eft  ramus 
illius,  qusrendo  numeros  difterentes,;pnmo 
in  iz.quorttm  -f  vnius  ita  diuidatur ,  m  x 
ivm  6c  numerum  ,  &  rehquus  in  -  rei  6c 
numerum ,  ita  vt  produfta  rerum  fmt  xqua- 
ba.  Ponendo  vnum  numcruro  p.  alium  m. 
&  innenicur  pcr  capiculum  nonum  ,  cum 
quancuace  furda,  vt  m  calibus,  ponam  re- 
gulamexeroplo  adiuuttam  ,  dico  quod  li 

quis  dicat, 

Q^V  &  s  t  1  o  IV- 

Inuenias  duos  numeros ,  quorum  dirTc- 
rcntia  lit  14.  &-j-vnius  in  fe  dudum  i 
cum-  alcerius  m  fc  ductoi  &  cum  ag- 


j6i. 


4 


17  — 


—  poi.m.  1-7 
T  pof.p-iTT  


I  quad.  f.  2^  m-  ^P^' 
^  4uad.  p.  ^  P^|£|v 


eregatitalium  produtoum,  fiat  110  dicq 
pti  6,d  icnominacoresin  nominatores  vl- 

ciiliro,  videlket  4-  i»  »•  *  3' in  l*  &.  Pl'°" 
ductorum  quar  funt  eriam  *.  &  j.  mnge 
cuadvaca,  habcbis  i5".  pro  d.mfore,  demde 
duc  denominatores  inuicem,  j-m  4.nt  12. 
&  quod  fit  in  differentiam  qu*ruifi4-  *t 
,6  8.  hocducito  in  pfoduaum  numerato- 
rum,quod  fuit  i.fit  eriam  i^.prodmi- 
dendo,  diuidc  igi.ur  i6-8.peri5-  *™ 
hoc  mukiplica  m  ipfas  partes  ,  videhccc  j 
&  A  habcbis        addendum        157  ml" 
Baendun*,quiafemPer  vc  didum  eft  ,  mi- 
nor  pors  numcri,  minuitur  amaiore,  &  ma- 
i6t  additur  minori ,  duc  igitur  -7-  pofitionw 
m.  i^infe,  &  fimilire^  pohtjomsrj.  2^ 
in  fel,  &collige  produara^abcbiSTr^- 
dMtj  *  7^  abfque  rebus,  quare  fcqucns  o- 

"arlium^ 
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meros  differentes  in  4.  quorum  mmons 
in  fe  ducl:a,&  maioris  in  fe  ducta,  &  ag- 
gregato  produ&orum  addita  radice  ,  fiat 
1  ijo.  duces  igictir  in  crucem  ,  3.  ia  3.  &  4. 


X 


81. 


pof. 
pof. 


.145 


m. 


188. 
«45 


«45 


47 


11» 


in  2.  &  fient  9  &  S.  quorum  quadrata  iun- 
&a  func  145.  pro  diuifore  >  fimiliter  duces 
3-in  4.denominatores,fic  1  2.duc  in4-  diffe- 
renciam  numerorum,  fit  48.  duc  in  6,  pro- 
ductum  numeratorum,  fic  2SS,pro  diuiden- 
do,  mde  dtuifo  288.  per  145.  exic  ^  ,  duc 
in-jr  &  in  parces  accepcas  feorfum,  ha- 
bebis  777  &  7^-,  parces  addeiidas  ac  minuen- 
das  vt  prius. 

Q^V  iEST  10  V. 

Et  fimiliter  dicemus  de  aggregato,  velu- 
tifidicat,  fac  ex  10.  duas  partes,  quarum 
vnain  fe  ducta,  &  alcerius  dimidio  in  fedu- 
&Q » &  accepca  radice  aggregati ,  totum  fit 
50.  dico  operaberis  per  regulam  di&arn,  in 


qusftione  prima  fcilicet  ,  quia  eft  de  inte- 
gcisex  vna  parce,inuenies  igitur  numeros  4. 
&  z.  Sc  a  maiore  minues  i.pofitionem,  & 
minoriaddes  2.  pofitiones  ,  &  ideo  in  hoc 
difFert  a  regalis  numerorum  diflferentium  , 
caetera  paria  funt ,  &  ideo  fequendo  opera- 
tionem,  habebis  rei  ;eftimacionem,  i^.  v.  277 
r^*  quod  eft  dicere  1 .  ideo  numeri 
funt^.  &  4. 


C  A  P  V  T  XXXIV. 

Ve  Regttla  medij. 

HJE  c  fic  vocata  a  meeft,  quia  medium 
mquiritur,fcilicet  proportio,  tk  quia 
ad  vnitatis  confufionem  vicandam ,  poni- 
mus  partemvnam,  dimidium  vnitatis,&  eft 
gius  vfus  folum  adquierendum  quantitates, 
qua?  aequalicer  mulciphcantur ,  &  propor- 
tionem  feruanc ,  cum  autemeamnon  fer- 
uauerint,  vfus  regulae  non  efl  vtilis,  verum 
in  duabus  quantitatibus  foium  explicatur, 
de  pluribus  autem  n  capitulo  trigelimono- 
nodicemus.  Pa.Jt  autem,  quod  ii  quis  di- 


cat ,  inuenias  duos  numeros,  quorum  qua- 
draca  iuncla  finc  30.  quod  regula  hxc  nou 
feruiet,  quia  proportio  30.  ad  10.  quseelt 
tripla,  non  feruacur  inter  cubos  &  quadra- 
tos,  variata  quancicace,  ac  regulam  iplain 
oftendere  quemadmodum  &  alias  perexem- 
plavtile  fueric. 

QjV  JE  S  T  I  O  I. 

Inuenias  duos  numeros ,  quorum  diffc- 
rencia  dutta  in  quadracorum  diffcrentiam 
faciac  20.  &  aggregatum  illorum  in  qua- 
dracorum  aggregatum ,  faciac  20.  Pones 
igitur  vcdi&um  eft  vnumillorum ,  pofitio- 


Numeri 

Differentia  numerorum 
Aggrega»  numerorum 
Quadrata 

Differentia  quadratorum 
Aggregatum  quadrac. 


I .  pof.  * 

i.pof.m. 

I.pof.p. 

I.  quad.  1 

l.quad.rn,  V 
4 

i.quad.  p  - 


produdtu  different.     p.  1 .  cu-  m.  quad. 
m.  ~  pof. 

<>iodudtum  quadrat.  ^  p.  1.  cub.  p.  -f 
quad.  p.~  pof. 


^p.  2.  cub.  m.  1 .  quad.  m.  \- pof. 
p.  2.  cub.  p.  j-quad.  p  ~-  pof. 


p.  1.  cub.  ^equarur  1—  quid-  p.  — pof. 
1.  pof.p.j-  ^  ^  f  1.  pof  p.  "r 
T.qnad.m.  f-pof.p.f-  I      1— poiV 


nem,  alium  rdeinde  inuenies  differentiatn, 
&  aggregarum  ,  Sc  quadraca  patcmm ,  & 
differentiam  quadracorum  ,  &  aggiegacmni 
vc  in  maigine,  indeducito  difterentiam  pai- 
tium  in  difterentiam  quadracorum,  &  ha- 
babis  l  p.  1,  cubo  m.^quadiato  m.  |— pd- 
ficionis,  &c  hoc  debecefle  dimidium  piodu- 
di  aggregatorum  numerorum  fcilicec  ac 
quadracorum ,  quia  10.  eft  dimidium  20. 
igitur  eric  dimidium  ~p.  1.  cubo  p.  r  ^ua- 
dratop.  -^-pofitionis,  quare  ~—f>.  i.cubisin. 
1.  quadraco  m.  -f- poficione,  arquatur  7-p.i. 
cubo  p  r  quadraco  p.  |-  poiitionis  ,  igicui: 
reddendo  parcesm.  ad  p.  eric  vt  'f  p.  t.  cn- 
bo,  aequetur  1  rquadrato  p.  ~-  politionis , 
qnare  diuifis  partibus,  ad  faciliorem  opera- 
tionem,  qus  femper  ponrunc  diuidi,  habe- 
bimus  i^-poficionis,  squalem  1.  quadrato 
m.  —  poficionep.     ,  diuifor,  namque  corn- 
ponieurex  parcibus  ab  inicio  fumpcis ,  fcili- 
cet  1.  poficione  &^-,  quare  1.  quadracum 
p.  ^aequabicur  2.  pofitionibns ,  &  r^  erit 
i.p.      ~-3  funtigicur  quauticaces  in  pro- 
portione  1 .  p.      f-,  &  — ,  quare  in  pro- 
portione  2.  p.      3.  Sc  1.  Icerum  igitar 
quxramus  duas   quancitates  in  hac  pio- 
porrione  ,  quarum  aggregatum   in  ;ig- 
gregatum  quadratorum  ductnni  ,  faciac 
20.  nam  rales  neceflarid   hab.hunt  c- 
tiam  re/iquam  e^iditionem  ,  poncmui 
:igitur  vnam  iUarum  rem  ,  aliam  res  1. 

p.Ri. 
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Numcrus  r.    rcs  2.  p.  iy.  j. 
Quadi.icaquad.  I.  quad.  7.  p.  p^.  48. 
Aggtcg.numcro.    res  3.  p.  rj.  3. 
Aggrcg.  quad.     quad.  8.  p.  jfc.  48. 
Ptodu&um  cubi  36.  p.  fy.  1 200. 


p.  quarremus  fua  quadrata,qui  iun- 

gemus,  cVrerunc  quadrata  8.  p.  48.  & 
duccmus  in  aggregacum  numerorum,  fcili- 
cctrcs  3.  p.  ^t.  3.  &  fiunt  cubi  f£.  p.  91. 
1 100.  diuidcmus  igicur  20.  per  r:.  i  200.  p. 
36.  &  exibit  7  J  m.  jjt.  5277»  cuius  41.  cu- 
bica  crit  numerus  minor  quifitus ,  maior 
autcm  habebitur,  du<fto  ininore  in  2.  p.  iji. 
3.  quare  numcri  quifiti  erunt, 

Primus     y.  cubica  m.iy. 

Sccundus  rji.   v.  cubica  195.  m. 
M457TP-*-  55075.  m.  55490. 

Qjf  i€  s  t  1  o  II. 

Inucnias  duos  numcros,quorum  dirFcren- 
tia  ducta  in  dirrercntiam  cuborum  ,  produ, 
cat  10.  &  aggrcgatu.n  in  aggregatum  cu. 


Dincrcncia  numcr. 
Aggregatum  numcro. 
Cubi 

DinVrentia  cuborum 


1 .  pof.  1 

i.pof.  m.  1 

l.pof.p.  1 

1 .  cub.  1 

i.cub.  m.  1 


Aggrrgatum  cuborum    i.cub.  p.  r. 

1'rodiic  Aggrcgatorum. 

•  quad.  quad.  p.  r.  cub.p.  r.  pof.  p.  x. 

''roduCtum  dirrcrentiarum. 

1.  quad.  quad  m.  1 .  cub.  m.  r.  pof.p.  r. 

f.  quad.  quad.  m.  j.cub.m.  3.  pof.  p.  3. 
I.  quad.  quad.  p.  r.  cub.  p.  1 .  pof.  p.i. 


2.  quad.  quad.  p.  z.  j  4.  cub.  p.  4.  pof. 
i.quad.  qu^d.  p.  1. 1  2.  cub.  p.  2.  pof. 


boram  conftituat  30.  hac  in  quiftionc  , 
proccdcs  vt  in  pricedcnti  ,  verum  poncs 
pai  tes  1 .  pofitionem  &c  1 .  ad  facilitacem  ma- 
iorcm,  &:  fequem  vc  in  pnrccdenci ,  donec 
veneris  ad  t.  quad.  quadratum.  p.  1.  iqua- 
le  1.  cubis  p.  2.  pofitionibus  ,  igitur 
h.ib  0  quinqtic  quancitaCcs  continuc  pro- 
porcionales ,  quarum  aggregatum  primi  &c 
quinti,  eft  duplum  aggregaco  fecundi  &c 
quarti.igicur  per  capitulum  quinquequan- 
titatum  in  continua  proportione  conftitu- 
tarum  quiroproportionem,  aflumendopu- 
ta  2.  &c  4.  quoi  um  4.  eft  dup.us  alceri,  &  fa- 
cicndo  dc  4  primam  &c  quintam,  &  de  2. 
iccundam  &  quarcam ,  igicur  talis  propor- 
tio  cric  vt  -7  p.  7-  p.  fcr.  v.  ip.  6\  m.  2-7- 
p  m.  v.  iy  7  m.  -^- ,  ad  vnitatem  ,  pones 
igicur  denuo  rcs  fub  liis  numeris ,  videlicet 
1.  rem,  &c  res  7  p.  ly.  ~  p.  il.  v.  fe.  67-  m. 
27-  p.  fc.  v.  \-  m.  7- ,  inde  ducico  ad  cubum 
parces  per  regulas  ccrcij  iibri,  quod  non  dif- 
ficilc  fiet,  inde  duces  res  -7  p.  v.  fy. 
6 1  m.  2-f  p.  v.  7-  m.  -f,  difterentiam 
lcilicct  numerorum,  in  difFercnttam  cubo- 
ruin,  qui  hab-tur  detra&o  1.  cubo,  ex  cu- 
bt>  di<Sti  iam  compoliti  ex  quatuor  ndmini- 
Tom.IK 


bus,  &c  produdtum  iquabitur  10.  diuides 
10.  per  tale  produdum  &  cius  quod  exit 
p.-.  tp..  eric  iftimatio  ptimx  quantitatis,qua 
dudtain  -^-p.  ^.7-p.  ^i.  v.  6~  m.  2-7  p. 
^i.  v.  p/.  7-  m.  7-,  confurget  fecunda  quail- 
titas  feu  fecundus  numerus. 

Qjf  -tSTlO     II  l. 

Intienias  duos  ntimeros  quontm  relati 
priidi  iuncli  faciant  20.  &c  aggregatum  cu~ 
boium  in  aggregatum  quadratorum  du- 
dcum  ,  faciat  25.  pones  vt  in  pncedentc, 


F,  pof. 

I.  • 

1 .  pm  rm 

1. 

1.  ctib.  p. 

1. 

1 .  quad.  p. 

i. 

1.  pin  rm  p.  1 .  cu.  p. 

r.quad.p.  r, 


J  r1  p«  p. 


4.  r'  p1  p.  4.  cub.  p.  4.  quad.  p.  4. 


1.  rm  p"1  p. 

rquatur  4.  cub.  p.  4.  quad. 


pof.  p. 


i.quad.quad  m.  i.cub.  p.i.  quad.  m.i.  pof. 

p.  14.  quad. 


j.quad.quad.p,  1.  J  1 .  cu.  p.^.quad.p.  i.pol. 


partes,  1.  poficionem  8cj.  Sc  relati  primi 
carum,funt  i.pmrm&  1.  &c  produ&um  ag- 
gregati  quadiatorum  in  aggregatum  cubo- 
rum  eir,  i.pm  rm  p.  1.  cubo  p.  1.  quadrato 
p.  1.  &  hoc  fe  habet  ad  1.  pm  rm.  p.  1.  vc 
25.  ad  20.  &  vt  5,  ad  4.  igicur  per  regulani 
quancitatum  proportionalium  ,  &  dudo  2. 
p°  r°  p.  1.  cubo  p.  1 .  quadrato  p.  1 .  per  4. 
jfaciemus  quantum  ducT:o  i.p°r°  p.  1.  per 
5.  igitur  4 .  p1  r1  p.  4.  cubis,  p.  4.  quadratis 
p.4.  iquantur  5.  plsris  p.  5.  quare  tandeni 
habebimus  pm  rm  p.  1.  fada  detra&ione  , 
quale  4.  cubis  p.  4.  quadratis,  diuide  partes 
pcr  politionem  p.  r  .quad.  quadrato m.  i.cu- 
bo  p.  1 .  quadvatom.  1 .  pofitionep.  1.  iqua- 
lia  4.  quadvacis ,  igirur  1 .  quad.  quadratum 
p.  i.iquacur  1 .  cubo  p.  ^.quadratis  p.  1 . 
poficione  ,  funt  igicur  quinque  quancicates 
coutinuc  proportionales  ,  quarum  aggrega- 
tum  prim.x  &  quinti  ,  efl  gratia  exempli 
ic.  &c  aggregacum  tecundi  &  quavcae  cum 
triplo  zemx  etiam,  io.igitur  nota  erit  pro- 
portio,  per  capiculum  5.  quantitatum  conti- 
nuae  proportionis,  &c  erit 
iu.  3"r  m.  r.  p.  ^l.  v.  Ri.  iy-  m.      ,  & 

2.  m.  iji.  17- 
«ft  proportio  illarum  quantitatum,  in  fecun- 
da  igitur  pofitione,  pones  1 .  renT,  &c  res  in 
numero  fupradidto  leu  proprtione,  vel  re- 
dudam  proportionem  ,  vc  in  pncedente 
qu -^ftione ,  fada  diuifione  per  numerato- 
rem ,  ad  relatum  ducito  ,  per  fuam  regu- 
lam,  cui  adde  1.  relatum  primum  de  i- 
&c  cum  aggregato  diuide  20.  &c  Ki.  re- 
lata  prima  ,  prima  ,  proucntus  eft  nu-" 
njerus  minor  ,  inde  muitiplica  ipfum  iri 
A  a  5  pro- 
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proportionem  ,  &  proueniet  maior,  &  pcr- 
ncere  taltrfi  operationem  elt  res  quah  fupra 
humanum  laborcm  ,  &  nifi  etfent  regulce 
tcrtij  libn,  vix  omnino  poffibileforet. 


Capvt  XXXV, 

Ve  Regula  aggregafi. 

R  E  G  V  L  A  I. 

SI  c  v  t  ex  praecedente ,  8c  regula  ite- 
raca,  proportio  ipfa  quazritur,  iic  per 
ltauc  habemus  aggregatum  ,  Eft  autem  vti- 
lis  valde,  vbi  inter  partes  nulla  fupponicur 
proportio.  Nam  medium  ad  qjjerendum 
plures  numeros  fimul ,  e  ft  vel  proportio, 
vel  aggtegatum,  aut  differentia,  cum  igitur 
ex  prarcedente  8c  regula  iterata  proportio 
Jiabeatur  >  cum  hac  autem  &  aggtegatum 
5c  difFcrentia,  fatis  conftat ,  quanto  hxc  il- 
lasantecedat  interuallo.  Vocauimus  &  hanc 
regulam  dupli,  quod  duas  fcbntineat  partes, 
feuduos  numeros  quarfitos,  ratio  ver6  eius, 
Vt  reliquarum,per  exempla  patet. 

Q_V  i£S  110  I. 

Inuenias  duos  numeros,  quorum  quadra- 
ta  iuncta  fmt  zo.  &  productum  vnius  in  al 
terum ,  cum  ipfis  numeris  ,  fit  10.  dico 
(quamuis  ex  fexto  libro  folui  poilit )  fic  per 
legulam  faciemus.  Pone  aggregatum  i.po- 
fkiontm,  feu  rem ,  8c  quia  ex  vno  in  alte- 
rum  fit  io.  minus  aggregato  ,  igitur  ex  vno 
in  alterum  fiet  io.  la. . . .  fac  igitur  ex  pfyfi- 
tion-,  daas  partes  prod  centes  i  o.m.i  .pofi- 
tione,  &  erunt  ex  r^gula  capituh  de  opeVa- 
tionibus  in  iexto  libro  potita  ,  partes  ,  *™ 


pof  p.      v.  -~  quad.  p.  i .  pof.  m.  io. 
—  po(  n.  p-.  v.~  quad.  p.  I.  poi.  m.  io. 


ad  p.  i .  po{.  m.  io. 


pol.  m.'^-  \.  ~  quad.  p.  i.  pof-  m.  io. 
—  pof.  rh.  ^t.  v.-^-qis.-id  p  r.  pol.  m.  io. 


~-  quad.  p.  —  quad.  p.  i .  pol.  m.  io. 


i.quad.  p  2.pof.  m  20. 


pofitionisp.  v.  quadrati  p.  r.  pofitio- 
ne  m.  io.  &  -~  pofirionis,  m.  Ri-  v-  ~ 
quadrati  p.  i.  poiitione  m.  io.  horum  ita- 
que  quadrata  iundta  dc  bc-nt  eile  *0.  &quia 
vna  pars  eft  Binomium  ,  altera  recifum  re- 
fpe£tu  pofitionis ,  fufficiet  ducere  parres 
in  fe,  non  vnam  in  aliam,  vt  in  libris  ter- 
tio&  quarto  &c  quinto  docuimus,  ideo  du- 
&a  ~  poficio  in  fe,  fit  —  quadrati ,  &  ducta 
v-  quadrati  p.  i.  poficione  m.  io.  in 
fe  flc  ~  quadrati  p.  i  .pofitione  m.  i  o.&  tan- 
tunde"  exalia  parce,vt  in  figura,quare  qua- 
draraBinomi)  &  recifi  iun<Sra,funt  , .  a- 
tup.  i.  pofitionibus  m.  20.  cC  ho  afuatur 
a°.vt  didu  eft,  igitur  i.quad.p.2.  pofitroni- 
bns  a'quatur  40  0  rei  apftimatio  erit  ^..41. 
m.  i.facex  r  m.  i.duas  partes,quarum 
quadji-ata  iun.t.t  i.nt  20.  Sc  «runt  per  no- 


pa  fy- 1  o—  m.  7  p.  v.  10-^-  m.  — 
2a  ^:-  iq^  m.-7  m.  Rr.  v.  1  c  1  m.  — 


uam  pofitionem ,  vel  per  regulas  capituli  de 
operationibus  in  quarto  hbro  paues  quas  a 
latere  vides. 


S  T  I  O 


II. 


Inuenias  duos  numeros  ,  qui  iundi  fa- 
ciant  tantUfn ,  quantum  inmcem  ducti ,  & 
Sc  eorym  quadrata  iuncTra  tint  20.  ii  igittst 
aggregatum.  eft  1.  pohtio,  pr"du6tum  eciam 
vmus  m  alterum  eft  1.  poiiuo,  fac  «  i. 
pofitioneduas  partes ,  producentes  1.  pof;- 
tionem  ,  per  rcguias  capituh  de  operatiqn^ 
bus  in  fexto  libio  poluas  ,  icu  per  qumtam 
fecundi  Elementorum,  cV  erunc  partus  quas 
a  latere  pofui,  harum  igitur  quadrata  luncla 


-~  pof.  p.  ^i-  v.  7  quad.  m.  1.  pof. 
-7-  pof.  m  R:.  v.  —  quad.  m.  u  po  , 


t 

quad.  p. 

-f  quad.  m.  2.  pot. 

-V  • 

T.v.4Tm^.5f 

I     "  1 

5TM 

m.  r?  •  v.  4—  m.  Ri.  1  * 

funt  20.  quare  ciim  habeant  vt  in  prxcs- 
denti  rationem  Binomi)  Sc  recili,  hiffidet 
ducere  partes  vmus  eoru  m  fe,  ik  duphcare. 
Igitur  habebimus  pro  aggregato  quadrato- 
rum  1.  quadratum  m.  2.  pbjfiaonibus,zqua- 
Jia  20.  quare  res  erit  i^.  ii.  p.  1.  ideo-  fa« 
ciemus  ex  ipfa  partcs,  vt  prbpoiitum  eit,  & 
erunt  vc  vides. 

Q^v  &  s  x  1  o  III. 

Inuenias  duos  numeros,ex  quorum  mn\- 
tiplicatione  producatur  aggrcgacum  ,  Sc 
quadrata  ipfotumcum  ipfisnumeris  faciaut 
20.  facvt  in  pr.xcedenti,  6c  habebis  agOT- 

1  n 

gatum  ^i.  20~  p.  t»  quod  eft  5.  &  quia 
quadrata  parciumcum  ipfis  numerisdcbcnt 
a^quari  20.  igicur  quadrata  ipfa  fola  abfque 
numeriserunt  1  j.  facigiturcx  ^.duaspar- 
tes,  quarum  quadraca  lundia  iinc  15.  &  ha- 
bebis^numeros  quos  vidcs.Memineris.au- 
tem  ,  quod  in  prima  ope- 
rationc,  quando  pcruene- 
ris  ad  r.  quadiacuni  m.  1. 
poiitionibus  pro  aggrega- 
to  quadratorum  ,  vt  addas 
li  pofitionem  ,  quod  eii  aggrrgatum  nu- 
merorum,  tk  peruenies  ad  1 .  quadratum^* 
1 .  pofitione,  a:quilia  20. 

Q_v  js.  s  t  1  o  IV. 

Inuenias  duos  numerosT  qui  innicem  dg- 
C^i  producant  aggregatum  ,  &  diuifo  12- 
per  vtrumque  ,  quadraca  prouenicntifltn 
iuncta  cum  aggtvgaro  ditiidemium  faeiant 
80.  ha?c  cum  pixcedencibus  eft  fiacriiLu- 
cx,  in  quod.nn  tcripto  quod  perierat.  Pone 
aggregacum  rem  vnam ,  eam  diuidc  in  par- 
tes,  vt  vides,  cum  quibus  diuidc  n.vtuiri- 
gura. 

Igittir 
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3 


1 2. 


Partes|r  pof.p.  fc.»s  4  qUad.  m.  pof. 
iz. 


f  pof*.  m.     v.  f  «juad.  m.  1 .  pof. 
.  144- 

f quad  m.  t.  pof.p.^.  v.i:  «^[flMaS 
cub. 

quadrata|  ,44. 

parcium  j     ^T^adTmT  i.poi.p.i^.v. 

 —  quad.qd.  m.  1  .cub. 

144.  quad.  m.  2S8.  pof. 
Aggrcgatuquadiatoiu  ; 

*  l.<j»»d. 

Igitur  partibus  ipfis  fadis  quadratis, 
iun<2ifque,  vt  m  qumto  fibro  ducui  te,  ha- 
bebis  aggregatum  quadracorum  ,  cui  adde 
aggr.guum  diuid.  ntium  ,  fiquide  1  rem 
vnam   hibebis ,  '44-  quadr.  m.  m  po<iti.nibm.  z 

I.  poiitionc,  aequalia  80.  nmnplica  omnia 
per  poficionccn,  nenc  144.  pofitiones  m. 
28S.  p.  1.  quadrsito,  asquaha  80.  poiitioni- 
Iws ,  quaic  quadratum  &  94.  pofitiones, 
«quantnr  28^.  itsigitur  eft  ijn.  m. 
3  2.  bc  igitur  cx  iy.  1  J 1 2.  m.  3 1.  duas  par- 
tes ,  produrentcs  13 1 2.  m.  32.  &  ilbe 
rrunt  numtn  quseliti. 

Q^V  iE  s  t  1  o  V. 

Inuenias  numeros  quorum  quadrata  iun- 
&a  finc  20,  &  produdum  vnius  in  alce- 
rum,  arquale  Jfit  quadrato  ditferencia? ,  hxc 
quamquam  clarafic,quoniam  neceflarium  fit 
«os  nurneros  efle  in  proporcione,  qua?  dtci- 
tur  habt  re  medium  8c  dua  extrema.  Poflie 
•tiam  (olui  ex  reguia  pofitionis  xqualis  , 
nam  plures  quarlhones ,  multis  ac  diuerfis 
rtgulis  folui  poflunti  Sic  tamen  ex  luc  re- 
gula  faciemus ,  pofico  aggregato  re ,  diuide- 

f  pof.  m.      v.  10.  m.  f  quad. 
—  pof.  p.  fy.  v.  1  o.  m.  ~  quad. 
D.rTerencia^.  v.  40.  m.  1.  quad. 
Quad  diftvrcntiar  40.  m.  1.  quad. 
]  produccum  f  quad.  m.  1  o. 

mus  eam  in  partes ,  quarum  quadrata  iun- 
dta  fint  20.  &  erunt  vi  vides  ,  igitur  qua- 
drattun  difFerencia:eft  40.  m.i.quadrato,&: 
hoc  arquaturpiodiic.topartiu,m  inuice,quod 
clt  —  quadratu  m.io.quare  if  quad.  aequa- 
turfo.  igiturrej  efl  52.3  jf  ,ex  hocfacduas 
p.utcs.q  iaiu  quadtata  iun&afinc  2o.&erut 
8  r,  p.  if ,  &  fy.  8f  m.  hl.  f .  Ec 
hac  reg  jia  drd  icuntur  octo  quarftiones  , 
quas  ».go  ob  vehementem  fimilitudinem 
Sorores  appJlaui,  ad  capuula  mclius,  quam 
alu. 

Scquuncur  oc~to  quarftiones  ,  qix  vocantuc 
Soior^s ,  quai  um  vkima  fola  pio  aharum 
excmplo  declaratur. 

Q^v  i£  s  t  1  o  VI. 

Inuenias  duosnumeros,  quorum  quadra- 
ca  lundta  func  1  o.  &  cubi  iini  30.  -pones 


.aggrcgacum  numciuium  pohtionem,  &c  fa- 
Cies  parces  ex  ea,  qtiarum  quadrata  iuncT:a 
fint  10.  inde  iunge  cubos  illarum  paitium, 
&  habebis  cubum  p.  60.  aequalia  50.  rc- 
bus. 

Q_v  .«stio    VI I. 

Inuenias  duos  numeros,  quorum  qua- 
drata  iuuctafinc  10.  Sc  difterencia  ctiborum 
illorum,  fTc  15.  pone  aggrcgatum  eorum  vc 
prius,  rem ,  6V  habebis  i.  cub.  quadratum, 
aequale  500.  quadratis  p.  1100. 

Qj  isuo  VIII. 

Inuenias  duos  numeros,  quorum  quadra- 
ta  iuncta  fmt  i  o.  &  ex  ductu  cuiullbet  ea- 
rum  in  quadratum  alcerius ,  prodtidra  iun- 
cta  faciant  20.  pones  eodem  modo  aggre- 
gatum  numerorum,  rem,  &  habcbis  i.  cub» 
quadratum  p.  300.  quadratisp.  800.  pofi- 
rionibus  ,  aequalia  40.  quadr.  quadratis  p. 
1  6oq. 

Q^V  M  S  T  I  o  IX. 


Inuenias  duos  numeros  ,  quorum  qfla- 
dtata  iuncla  fint  10.  &  producla  vnius  in 
alterius  quadratum  mucuo  ,  difFerant  per  4. 
Pones  vt  prius  aggregatum  >  rem,  6V  habe- 
bis  1.  cub.  quadratum  p.  500.  quadratis 
sequalia  40.  quad.  quadratis  p.  15)36". 

Q_v  ^estio  X. 

Inuenias  duos  numeros,  quorum  difTerei> 
tia  quadracorum  fit  10.  &  cuborum  aggre- 
gatum  fit  100.  Pones  aggregatum  numei 
rorum,  rem,  Sc  facicsex  eapartes,  quarum 
quadrata  diiferanc  in  10.  &  eas  duces  ad 
cubum,  8c  habis  1.  quad.  quadratum  p. 
300.  «qualia  400.  pofitionibus. 

Q_v  iST  1  o  XI. 

Inuenias  duos  numeros.quorum  quadra- 
torum  dirterencia  iic  10.  &  cuboruro  difle- 
rerifia  ficioo.  Pones  vcpnus,  aggregatum 
numerorum,  rem,  &  habebis  1 .  quad,  qua- 
dcatum  p.  3  3-f  >  aequalia  1  3-f  cubis. 

Qjv  je  s  t  1  o  XII. 

Inuenias  duos  numeros ,  quorum  qua- 
dratorum  diflerentia  fic  10.  &  aggregatum 
produciorum  vnius  in  quadratum  aiterius 
mutuo,  ficioo.  Pones  vc  prius  aggrega- 
tumillorum,  rem,  6V  habebis  r.  quad.  qua^ 
dratum acquale  400.  rebusp.  ico. 

Q_v  i  si  1  o    XI  H. 

Inuenias  duos  numeros ,  quorum  quadra- 
torum  differeutia  fit  10.  &  difFerentia  pro- 
dudtorum  vniusin  aherius  quadratortim,  fic 
100.  hanc  explicabo  diligenter,  vt  fit  for- 
raa  operandi,  acque  exemplar  in  reliquis, 
non  folum  fepcem  ptiecedencibus,  fed  &  aliis 
multis,  quae  forman  poflunc  in  hoc  genere. 

A  a    4  Ponam 
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Ponam  igiturillorum  aggregatum,  rem,  & 
per  regulam  de  modo  ,  vel  capituli  opera- 
tionum  in  quarto  libro  ,  faciam  ex  ea  duas 
partes ,  quarum  quadratoruin  differentia  fic 
10.  &  eft,  vt  diuidas  illain  differentiam  ki- 


2— pof.  m.  l-rj* 


1  —  pol.  m.  2- 

r  '-r-  :.:,t 


Diff.rentia  z~  pol.  m.  ~ ^  acqualia  100. 
1.  quad.  quad.  aequale  4o.cub.  p.  100. 


licet  10.  per  duplum  diuidendi,  quod  eft  2. 
poficiones,  exiens  quod  eft  —  -  addes  &  rni- 
nues  dimidio  diuidendi,  quodeft  -f  pofitio, 
habebis  partes ,  &  quadrata  iliarum  ,  qux 
fupponepermutaro  ordine  fuis  radicibus,  vt 
in  figuia  patet ,  duces  igitur  inferiora  in  fua 
fuperiora ,  fufnatque  in  his,  quorum  volu- 
inus  differentiam  multjplicare  ,  partes  diffi- 
miles,  id  eft  quae  sn  vno  producanc  p.  in  alio 
m.  ficuc  in  aggregandis  fufficit  mulciplica- 
re  parces  fimiles,  nam  reliqua:  pcr  fe  cadunt, 
duc  igitur pofirion.  in  m.  f*    m.  y  .  & 
C  quadrati  P-  r^TI.  <luia  vbi  vna  producic  p. 
alia  producic  m.  6i  detrahe  m.  a  p.  &  hoc 
non  eft  aliud,  quam  duplicare  vnum  illorum 
produdorum ,  habebis  differentiam  vnius 
produ&i  ab  alcero  ,        pofitiones  m.  —  V 
lgitur  hocssquatur  100.  diuide  omnia  per 
17'  &  mukiplica  per  1.  cubum,  habebis 
1-  quad.  quadratum  arquale  40.  cubis  p. 
100.  &  ita  in  aliis ,  &  \  oflesYuper  hoc  fta- 
tuere  regulam  de  modo,  dicendo  ,  cum  duo 
numeri ,  quorum  quadracorum  difFerentia 
efl  conftituta  ex  mukiplicatione  viciffim  in 
quadrata  ,  debent  producere  aliquam  diffe- 
rentiam  inter  ipfa  producta ,  tunc  erit  quad. 
quadratum  arquale   quadrato  differentia; 
quadratorum,  &  totidem  cubis  ,  quotus  eft 
numerus,  qui  prouenit,  diuifo  numero  diffe- 
rentiae    produ&orum  per    quartam  par- 
tem  differencia-  quadratorum  ,  velut  fi  di- 
cam,  iauenias  duos  numeros  quorumqua- 
dracorum  differentia  fic  6.  &  productorum 
ynius  in  quadratum  aiterius  differentia  fic 
60.  dicemus  igicur  i.  qtiad.  quadracum  x. 
quabicur  4o.cubis  p.  36.  &     de  aliis. 

Regyla  II. 

Eft  &  alius  modus  regulae  aggregati,  lon- 
ge  fubtilior  pra-cedenre  ,  cV  facic  duas  pofi- 
tiones  fimul  &  duas  conuerfiones  ,  &  nihil 
eft  fubtilius  his  in  regulis  ,  &  inueni  ipfum 
in  quodam  fragmenco  fratris  Lucse,  &  tan- 
dem  reduxi  ipfum  poft  multos  labores,  quia 
vix  poterat  legi  in  hac  parte ,  vel  percipi 
imago  huius  regula:  ,  &  ego  explicabo  eam 
raciiiter,&  niiieffet,  quod  non  e.t  n.ultum 
generalis  hic  ipodus ,  quantun  ad  often- 
dendam  £eftimatioriem  rei ,  licec  quo  ad  po- 
ficionemfit  ampliflimus,  nihil  aliud  poffet 
excugitari  praeftantius ,  &  exemplum  ac  re- 
gula  erlc  in  qustftionibus. 


Q^V  .€  S  T  I  o  XIV. 

Inuenias  duos  numeros,  ex  quorum  da- 
ctu  vnius  tn  alterum  producatur  8.  &  qun- 
drata  inniracumipfis  numeris  ,  faciajit  40. 
Pones  aggregacum  illorum  numerorurri -| 
quantitatem  ,  &  akerum  ex  iUis  1 .  pofitio- 
nem  ,  reliquus  igitur  eft  quantit.  m.  r. 
pofitione3duc  inuicem  ,  fiunt-7  quani.  pof. 
m.  1.  quadi-ato  ,  &  hoc  squatur  8.  i^itur 
habes  quadratum  p.  8.  asqjal?  quanuiati, 
cuidam  rerum.  Sequere  igitur  capitulurr, 
accipe  dimidium  numeri  rerum ,  id  efl  ~- 
quanticatis  ,  vc  in  capiculo  quinto  doceris, 
quando  quadratum  &  numerus  cequantur 
rebusjduc  igicur -^-quantiratis  in  fe,  fic  7^- 
quad.  quan.  abiice  8.  numerumjequationis, 
fit  quad  quan.  m.  8.  accipe  v.  quam 
adde  ,  ac  minue,  ad  -j  quanticatis,  dimi« 
dium  numeri  rerum,  fiet  rei  ajftimatio ,  feu 
numeri  quaefiti,  quorum  vnus  eft,  ~  quan- 
titacis  p.  ^4.  v.  quad  qiian.  ju.  S  6i  al- 
cer»  t  quantitacis  m.^.  v.-i  quad.  quan. 
m.  8.  horumigiturquadrata,  addico  aggre. 
gato  numerorum  ,  id  eft  ~  quantitatis  t 


t  quan- 

1 .  pof.  1  -j-  quan.  m.  1 .  pof. 
-j-  quan.  pof.  m.  I.  quad. 
aequahs  8. 
-f  quan. 

~  quad.  quan.m.  8. 
-~  quad.  p.      v.  ~  quad.  quan.  m.  8. 
quan.  m.  i^.  v.  77  quad.  quan-  m.  8. 


Y  quad.  quan.  m.  8. 
-j-  quad.  quan.  m.  8. 


quan. 


^7  quad.  quan.  m.  16.  p.  ™  quan.  a:- 
qualis  40. 

1.  quad.  quan.  p.  1.  quan.  aequalis  1^4. 
aeftijnacio  rei  1^.^225.  m.  f . 


£equantur  40. quadraca  igitur  partium,ca- 
dentibus    vicilTim  multiplicationibus 
quantitatis  in  fy.  v.  ^  quad.  qnan.  nu  8. 
quia  funt  a:qualia,  m.  &  p.  erunt  y  quad. 
quan.  m.  8-  &  -j  qu^d.  quan.  m.  8.  iunfti 
igitur  ~  quad.  quan.  m.  16.  ajqualia  cum 
™  quancitatis  ,  aggregato  numerorum  ad 
40.  pone  igicur  pro  quanritate  rem  ,  erfc  ~ 
quadraci  p.  «j-  pofitionearquale  5«?.  igituri. 
quadratum  p.  2.  pofitionibusjcequatur  2:4. 
quare  res  vateti^.  225.  m.  i.ideft  14-  & 
tantundem  valet  quantitas ,  fed  nos  oofui- 
mus  dimidium  quanticatis  aggiegatum,igi- 
tur  aggregatum  numerorum  eft  7.  fac  ex 
7.  duas  parces,  ex  quarum  du£tu  imiicem 
fiat  S.  8c  erunc  3-^  p-  ty--  4t  >  •&  ?t  m- 
4^-,  numeri  quaefiti,  quojym  quadrata  curn 
numeris  ipfis  func  40. 

Et  fi  quis  quaerat,  quid  profit  harc  regn-  SMaim 
la,  cuique  pollit  opitulari  pra;rer  prirrtsm  ? 
Refpondeo,  Prima  indigct  reg^Ia  fpecinli 
fexti  libri  in  operando,  \\sc  autem  Pbere  ri- 
quein  in  fineinagit,dedacendo,  quisd.qaam 
pulcherrimum  vlcraidquod  vtjlifiiinum eft, 
nnllo  alieno  indigere  prsfidio.  Eft  &  aliadl 
excmplum. 

Q_v  A- 
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Q  V  A.  S  T 


I  o 


xv. 


Inuenias  duos  numcros ,  ex  quorum  mulci- 
plicationc  pioducatur  6.  &  quorum  cubi 
iuiiu.  facunt  100.  Ponemus -7  quantita- 
tcm  p  oaggregato  ,&  partem  vnam  rem, 
alia  crit  —  quamicas  rh.  re,  duc  partcs  inui- 


—  quan. 
i .  pof.  j  —  quan.  rh,  i .  pof. 
V  quan.  pol.  m.  i .  quad. 
.xquahs  f. 
'-  quan.  p.  ^  v.  77  quad.  quan  m.  6.  pof. 
'  quan.  m.     v.^quad.quan.m.  6.  pof. 

•  cub  quan.  m.  4  '-  quan.  f  cubus. 
-  cub.  quan.  m.  4-^-  quan.  I  cubus. 


cub.  quan.  m.  9.  quan.  xqualia  100. 
•  cub.  xquahs  7a.resp.  800. 


cem,  habcbis  -r  quan.  pof.  m.  1 .  quadrato 
arqualu  6  lequcrc  xquationem  tanquam 
4  «Juantitas  cllctaliquis  numerus ,  &  habe- 
b^  xltimationem  ,  duas  xftimationes  pof. 
lcihcet ,  y  quantuatis  p.  r^.  v.  jy  quad. 
quan  m  9.*5c  T  quantitatis  m.iy.v.  77  quad. 
quan.  m.  6.  hot;um  cubi  dcbent  xquari 
100.  duc  a.l  cubum,  dimittendopartcs.qux 
in  vno  lunt  p.  in  .dio  m.  hab.bis  77  cub. 
c!  Un,  m  4  ;  quantitatibus  pro  fingulis  par- 
tibus,  quaic  111  tocum  j-  cub.  quau.  m.  9. 
qujiuuacibus.xqualia  200.  pcrmuta  cub. 
']  1.111.  m  cnbumrci,  &  qtiantitatcm  in  rcm, 
&  rrduccs  ad  i.cubum,  habebis  cubum, 
a*ijualrm  71.  rcbus  p.  Sco-  &  rei  xitimatio 
ctr.  xlhmjtiocijua-irati-ijfcilicet  $t.v  cubica 
40. .  p  m  1 46 1  y6»  huius  igitur  dimidium, 
ll  1  1    1  r:.  v  cubica  jc.  p.  fl'.  2184  p  R:. 
V.cubica  jo.  m.  r*.  n$j,  cft  aggr>.g.uum 
q  xutorum  numerorum  ,  &  partes  funt  , 
fc«  v.  cubicx  quxhtx,  fi.d  hoc  apparet  alia 
opcranonc. 

Q_y  iC  s  t  1  o  XVI. 

Inucnias  duos  numcros,  quotum  qua- 
dra  ium  dtrrerentia  iit  ;o.  &  ex  maiore 
illoium  lunctocum  fuis  quadratis ,  fiat  40. 
PorttS  ftggregatum  numerorum  rcm ,  & 
vnam  partem  -7  quantitatem  ,  rchqua  erit 


I.  pof. 

[  quan.  |  1.  pof.  rh.  -7  quan. 
I  ~  quad.  quan.  |  1.  quad.  p.  -7 
Iquad.quan.m.  1.  quan.  pof. 
ll  1  in.  p.  ^i.  v.  4-qu.id  quan.m.io- 1  pof. 
'  ^uan.nvi^.v.  —  q  ■  •  4  Quan.  p  1  o. !  pol. 


horum  quoduis  xquatur  1.  pohtioni  3  &c 
iam  pofitiodiuifa  fuit  in  -7-  quancicacem,  & 
pofitioncm  rh.  —  quantitate  ,  igitur  cum  ~ 
quanticas  fic  communis  vtrobique  erit^t.v- 
-^quad.  quan.  m.  10.  xqualis  t.  pofitio- 
ni  m.  -f-  quanticatis,  igitur  quadrata  par- 
tium»  qux  funt  ~-  quad.  quan.&  -—  quad. 
quan.  rh.  10.  cum  vna  partium »  fcilicet-r 
quantitate  «'cquantur  40.  quare  1 .  quad.- 
quan.  p.  1.  quantitate  ,  squantur  100.  res 
igitur  quxeit  quanticas  ,  efl:  y..  100-J-  m. 
-7,  cV  quia  nos  pofuimus-^  quantitatis,  eric 
vna  pars ,  i^.  2  rh.  dlmidium  fciiicec 
Bi.  1  &o~-  m.  7- ,  &  mihor  ent  fy.  v.  1 5-^ 
m.  6.^7.  Et  gcneraliter  in  hac  regula  , 
quiplus  valet  ingenio  ,  plus  valet  in  opera1- 
tione ,  nam  modi  funt  complures  ,  &  de 
omnibus  dicere  longum  foiet.  Ifta  lgitui: 
fufficiant ,  &  ad  exempla  primx  regulae.de- 
nuo  tranfeamus,  quxrcntes  hoc  modo. 

Q^v/tstio  XVIL; 

Inuenias  duos  numeros,  quorum  quadra- 
tum  fecundi,  xquale  fit  duciui  primi  inag- 
gregauim  ,  6c  quadraca  lllorum  iuntSta  finc 
10.  vides  manileilc,  qnod  fi  ponatur  aggre- 
gatnm  illorum  res  ,  ipla  eric  diuidenda  fe- 
cundum  proportionern  habentem  medium 
&  duo  extrema ,  eruntque  partes ,  v- 
quadrati  m.  -7-  pofitionis :  &:  17  poluiones 
m.  ip.  v . -j*  quadrati  harum  iguur  quadrata 
erunc  j.quadratarh.       20.  quad.qnadiato- 


r:  . .  2-7  p-  r^-  5«  m.  fy.  v  if-  m  ^..5. 


rum,  ik  erunt  xqualia  10.  igicur  ex  capitU' 
io  argumentando  p.&  rh.  j.quadratarh.  10. 
xquaiuur  fy.  io-  quad.  quadratorum  ,  cjU.a-» 
re  partes  erunc  vt  vides, 

Q_ViE  s  t  1  o     XVI II. 

Inuenias  tres  numeros  in  continua  pro- 
portione  ,  quorum  primus  &  fccundus 
quencur  teitio,  6c  quadra^a  primi &ftcun- 
diiunfta  fint  10.  Pones  tertiutn  i.pofitio- 
nem ,  fac  de  r.  pofuione  duas  parces ,  qua- 
rum  quadiata  iundta  fuu  1  o.  ck  erunt  — ■ 
policioms  p.      v.  5.  m.      quadrati  &  -7 
pofitjorh.  Ri.  v.  5  .  m.  -7  quadrati,  duc  r. 
pofitionem  in  minorem,  tk  produceiurqua- 
dratum  maioris,  aliier  diuides  1.  pofitio- 
nem  fecundum  proportionem  habentem 
medium  &duoextrema  ,  indc  ducts  partes 
ad  quadratum,  &  quadrata  iuncl:a  erunt 
10.  partcs  iguur  crunt. 


7-  q  iad.  quau.  |  j  qu  4  ..  m.io.  1-7-quan. 
1  .quad  q  ian.p.  1.  q»=»n  xquantur  100. 

resm.  —  quantitatis,  duc  in  fc  partes  ,  ha- 
bcbis  '-  quad.  quan.  &  1.  quadratum  £.-7 
quad.  quan.  rh.  l.quan. pol.  furoj  dirTcren- 
tiam,  qux  ciit  i.quan.  pof.  m.  1.  quad.  & 
hocxqua-ur  1  >.  igirur  rci  xftimatio  eft -7 
quantiMs  p.  iu.  v.  ^  quad.  quan.m.  10.  & 
-\  quantitasm.  fc.  v.-^quad.  tfuan..  m.  10. 


pal$£  v.  izfp*^*  405.  m.  ^i.v.  12-7P» 
ijt.  v.  iilp.l^.  125.  xn.  ^t.  V-  i~ 

I5i.  v.  10.  p-  Bi-8o.  ^  ^  


2  86  Artis  Magnae,  feude  Reg.  Alg. 


Q^v  i«  s  ti  o    XI X. 

SimiUter,  fi  quis  dicat.  inuenias  tresnu- 
meros  in  continua  proportione,  ex  quorum 

du&tt  primi  in  fecunduni  fiat  10.  &  pri- 
mus  cum  fecundo  asquentur  tertio  ,  eodem 
modo  procedendo  habebis  quantitates. 


za  if      p^.  v.  $i.  3iTm<5- 

3*  |     v.  m,  500.  p.  20. 


Capvt  XXXVI. 


3.  quad.  a^qualia 
3 1 .  pof. 


Ve  Regula  Uberap^tioms, 

ES  t  regnla  pro  qusftionibus,  qus  con- 
fequuntur  proprietates  namerorum  v- 
niuerfales  ,  quas  homo  ignorat,  inde  qua;- 
rens  regulas ,  laborat  inaniter ,  non  enim 
proportionem  exigunt,nec  tamen  in  omni- 
bus  quantitatibus  inueniri  queunt,  tales  au- 
tem  funt, 

Qy  js.iro  I. 

Jnuenias  quinque      i.quad.  1.  pof. 
quantitates,  quarum      4.  quad.  z.  pof. 
fecunda»  quadratum,  4-  p°f 

asquale  fit  aggregato  S.  pof. 

earum ,  eum  quadrato  1 6 .  pof. 

prima:  ,  fintque  hae 
tjuantitaces  m  conti-- 
nua  proportione ,  po- 
nam  igitur  in  quacun- 
que  vohiero  proportione,  ab  vna  pofitio- 
ne  inchoando,  veluc  in  figura  vides,eritque 
in  dupla  (exeropli  gratia)  quadratum  fecun- 
dx,  4.  qs  adrata,  &  hoc  aequatur  1.  qua- 
drato  quod  eft  quadratum  prima?  &  3 1.  re- 
bus,  igitur  3.  qtiadrata  £equantur  31.  re- 
bus,  &  res  erir  10-7,  &  reliqua:  fecundum 
duplam  proportionem,  vt  vides,  1 0-^,20 f, 
41-f*  8iT'  I<J5T* 

Qjr  jESTio  II. 

Inuenias  duos  numeros ,  in  proportione 
«lupla,  quorum  quadrata,  vel  cubi,  vel  reJa- 
ti,  fint  aequalia  ipfis,  &  fit  exempluni  de  re- 
latis  ,  tanquam  magis  admirandis.  Pone- 
mus  igitur  in  proportione  dupla,  1.  pofitio- 
nem  &  2.  poikiones,  quorum  relata  erunt, 
32.  relata  prima  ,  &  1.  relatum  primum, 
iunge ,  fient  33.  relata  prima ,  arqualia  3. 
rebus,  igitur  per  capitulum  fimplex,  res 
erit  i}£.  ei.  diuifo  3.  per  3  j.reliquaquan- 
ticas  igitur  erit  fy.  fy.  i~f'i  fcilicec  duplum 

Q_y  je.  s  t  1  o    I  II. 

Inuenias  tres  quantitates  in  continua 
proportione ,  quarum  proporcio  fit  tripla, 
&  T  agSregaci ,  in  e  ductum  ,  producat  ~ 
fecundsquantitatis.  Ponemus  igicur  quan- 


titates,  1.  pofitionem ,  3.  pof.  9.  poL  harum 
ao-fTfeeatum  eft  1  ?.  pofiriones,  cuius  —  eft 
pofitiones,  &  quadratum  eit  1077  ,  <x 
hoceft  y  de  3.  pofitionibus ,  igitur  73- 
quadrata ,  aequantar  3.  pofitionibus ,  quare 
pofitio  eft  ,  &  quantitas  fecunda  erit 
^&tertia  erit 

Q_V  JE  S  T  I  O  IV. 

Inuenias  trcs  numeros  in  continua  pro- 
portione,  quornm  fecundus  tlt  10.  &  ^>  ag- 
gregatiomnium  in  feduttum,  producacie- 
pcuplum  fecundi,  ponemus  pnmumrem» 
igitur  tertius  erit  J£~,  &  quia  £  aggregaci 
in  fe  du£tum,  proaucit  feptuplumfecundi , 
igitur  producit  70.  &  ^.70.  elt  £  aggre- 
gati ,  igitur  aggregatum  eft  28000.  &: 
ideo  piimaeV  tertia  ,  erunt  ^So00-^' 
10.  &  hoc  zquale  eft  1.  pofitioni  f 
igirur  1.  quadratump.  ioo-  squatur  ^oa- 
tiombus  2?ooo.  m.jo.Jgitur  pnma 
quanticas  fuit  j^.7ooo.m.  5-m-  ^v.^*| 
m.  700000.  &  tertia  quantitas  erit 
7000.  m.  5.  p.  v.  6915-  m  ^-  700000. 
pollecetiam  bceuius  fieii,  ted  abique  pelK 
cione. 


Capvt  XXXVII. 

.  Ve  Regula  fdfum po&endf. 

R  E  G  V  1  A      L  * 

HM  c  regula  triplex  eft,  autenim  po. 
nit  m.  aut  quaent  ^i.  rh.  aut  quasrft 
quod  non  eft.  Primo  igicur  quatiiinusciua:- 
ftionum  folutiones,qua?per  p.verare  mmi- 
me  licet,  velut  fi  quis  dicat  ,  quadratum  nj 
quacur  4.  rebus  p.  31.  &  in  eadem^eftima- 
tione,  quadratum  Eequatur  i..rei  p.  20.  cunc 
fi  velles  fequi  aeftimationem  veram,  in  pri- 
ma  res  effec  8.  in  fecunda  autem  quseftione 
5.  fed  fi  dicas  conuercendo ,  igitur  quadra- 
tum  p.  4.  rebus,  xquatur  3  z.  &  res  eric 4. 
&  in  hoc  etiam  verum  eric ,  quod  quadra- 
tum  &  res,  ^quantur  20.  dic  igitur,  fi 4.  p. 
feruit  hisquaefitis,  igicur 4.  m.  eft.aeftimatio 
i.quadrati:  sequahs  4.  rebus  p.  31-  &  1. 
quadracura  squale  1.  rei  p.  zc.  ideo  con- 
uertes  capitula ,  vc  in  primo  capitulo  dixi* 
mus,  &  fi  cafuseft  impoiTibilis,  in  vtroqflfe 
quaeftio  falfaeft,  perp.  &  per  rn.  &c  li  vera 
eft,  per  p.in  vno,  etic  vera  per  m.  in  alio, 
&  eiufcemodi  generis  eft  qusftio  hxc 

Q_V  ^estio  I. 

Dos  vxoris  Francifci,  eft  aurei  roo.  pluf- 
quam  Francifci  peculium,  &  dos  vxorisetus 
in  fe  ^ucra  ,  eft  aurci  4®p.  plus  pecuJio 
Francifci  in  fe  ducto,  quEricur  dos ,  &  pecu- 
lium.  Ponemus  Francifcum  habere  rem 
vnam  m.  igicurdos  vxoriseft  aurei  roo.m. 
1.  re,  duc  parces  in  fe,  fient  1.  quadranim 
&  1 0000.  p.  1.  quadiato  m  zoo.  fipofitioni- 
bus,  horum  differencia  eft  400.  aurei ,  igi- 
tiU"  I.  quadratum  p.  400. p.  200.  poficioni- 

bus 
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1.  1  pof,  j  100.  m.  r.  pof. 
.  quact.   i  1 0000.  p.  1 .  quad. 
m.  zoo-  pof. 
■  differentia  i  oooo.  m.  200. 
j  poi.  zquaiis  400. 


busz;uantur  10000.  p.  i.quadrato,  abii- 
cccommu-iia,  habcbis  9600.  zqualia  200. 
politiomb  is.Igirur  res  eft^B.  &.  canium  h.i- 
buit  m  id  elt  debici,  &  dos  eric  refiduum  ad 
loo.  fcilicet  52.  igitur  Francilcus  habuic 
48.  aurtos  debiti,  (ine  vllo  capitali  vcl  pe- 
c  M.)  cVdos  eius  vxoris  fuit  52.  aureorum, 
ik  fec  is  operando  peruenires  ad  quzftiones 
diffi  ilimas ,  ac  inextricabiles.  Talis  modi 
etiam  ha?c  eft. 

Q_v  a.  s  t  i  o  II. 

Ego  habeo  aureos  1  2.  plus  Francifeo,&: 
cub  is  meotum  eft,  H61.  aurei  plus  cubo 
Francilti,  ponatur  1.  res  m.  Franalco  ,  ego 
habco  12.  aureos  m.  1.  pofirione  duc  ad 
cub.im  parces,  fiem:  1  cubus  m.  &  1 728.  p. 
36.  quadracis  m  452.  rebus  m.  i.cubo,  <5c 
horum  dinvivntia,  cft  ii6i.igicur  i.  cu- 
bus  m.  p.  421.  rebus  p.  u  6  1.  aequabicur 
1  ~  1 8.  p.  $6.  quadutis  m  i.cubo,  abiice 
m.  1.  cub.un  6c  1  161.  cx  vtraque  parce, 
fieut  4)44  rcs  xquales  36.  quadratis  p. 
567.  qua  e  L.q  adiaiump.  15-^,  acqualia 
iz.reb  .1 .  igtcur  res  eft  1-7,  5.  hoc  hubaic 
m.  Francikus,  6c  tgo  1  07-  p.  6c  coc  func 
autei  qjxiiti. 


Qy  & 


T  I  O 


IIL 


Et  codem  modo,  fi  dicam  eciam  fTc»  aurei 
tnei  funt  1  2-  p.  quam  illi  Francilci.  Et  qua- 
drattmi  meorum  elt  1  2S.  p.  cubo  aureo- 
rum  Francifci ,  d..bimus  rem  vnam  m. 
Fiancifco,  ego  vero  habeo  12.  aureos  m. 
i.re,  &c  quadratum  meorum  erit  144.  p.  1. 
qu.idraca  m.  24.  rebus,  &  hoc  zquale  eft 
m.  1.  cubop.  i  2S.  igitur  16.  p.  1  quadra- 
to  p.  1.  cubo,  zquacuc  24.  rebus,  Ec  res 
erit  4.  m.  6c  tantum  hubec  Francifcus  debi- 
ti,  ego  vero  aureos  8.  peculi). 

Regvla  II. 

Secundum  genas  pofiaonis  falfz ,  eft  per 
tadicem  m.  Etdabo  exemplum,.  fiquisdi- 
cat,  diuide  10.  in  duas  partes  ,  ex  quarum 
vmus  in  reliquam  ductu  ,  pioducatur  30. 
auc  40.  mainfelkum  eft  quad  caius  feu  quz- 
ftiocll  impolhbilis  ,  lictamen  operabimur, 
diuidemus  10.  per  zqualu  ,  &fiec  eius  me- 
dietas  5  duc  111  :«.  fit  25.  anferes  ex  25. 
ipfum  producendmo  ,  vtpote  40.  vt  docui 
te,  in  capiculo  operationum  ,  in  quai\o  li- 
bio,  fiet  refiduum  m.  1  j.  cuius  R:.  addita  Sc 
daracta  a  ^.oftendit  paites  ,  quz  inuicein 
duc^c.c  producunt  40-  erunc  igicur  hz ,  5.  p. 
«y.  m.  15.  tSt  5.  m.     m.  1 5. 

Dkmonstratio. 

Vc  igitux  regulae  verus  paceaC  incelle- 


ctas,  fic  a  b  iinea,qux  dicacur  1  o.  diuiu'.  n" 
da  in  duas  parces,  quarum  redangulum  de" 
beac  eile  40.  eft  aucem  40.  quadiuplym  ad 


10.  quars  nos  volumus  quadmplum  tocius 
a  b,  igicur  fiat  a  d,  quadiatum  a  c  ,dimidij 
ab,  &  cxad  auferacur  quadruplum  a  b» 
ablquenumero,  ^t.  igicur  tefidui ,  fi  aliquid 
manercc,  addica  &  detrafta  ex  a  c,  oftende- 
rec  partes ,  ac  quia  Cale  refiduum  eft  minus3 
ideoimagmaberis^.  m.  •,  5.  id  eft  dtfferen- 
tia;  a  d  ,  &c  quadrupli  a  b  ,  quam  adde  & 
minue  ex  a  c,  &  habebis  quasficum,  fcili" 
cet  5.  p.  v.  25.  m.  40.  &  5.  m.  fy.  v.  15- 
m.  40.  feu  5.  p.  r^.  m.  15.  &  5.  m.  ^i.  m. 
ij.ducj.  p.  fy.  m.  1 5.  in  5.  m.  fy.  m.  15- 
dimillis  inciuciacionibus ,  fit25.ro.  m.  15. 
quod  cft  p.  15.  igitur  hoc  produdlum  eft 
40.  natura  tamen  a  d,  non  eit  eadem  cum 
natura  40.  nec  a  b ,  quia  fuperficies  eft 


c.  p.      m.  15. 

f  m.  tyr.  m  1  ff 


2  ^     .  m.  1  5.  quad.  eft  40. 


remota  a  natura  numeri ,  &linez,  proxi- 
mius  tamen  huic  quantitaci ,  quae  vere  eft 
fophifhca,quoniam  per  eam,  non  vt  in  pu- 
10  m.  nec  in  aliis  operationes  exercere  licet, 
nec  venari  quid  fit.Modus  eft,  vc  adcasqua- 
dratu  medicrans  numeii  numero  producen- 
do ,  &c  a  aggregari  minuas  ac  addas  di- 
midium  diuidj-ndi.  Excmplum ,  in  hoc  ca- 
fu ,  diuidf*  1  o.  in  dnas  partes  ,  productntes 
40.  adde  25.  quadiatum  dimidi']  10.  ad  40- 
fit  6  j  ab  huius  ^i.  minue  5.  &  adde  eciam 
j.  habebis  partes  fecundum  fimilitudinero„ 
qi.  6y  p.  5.  &  fy.  1 5.  m.  5.  Ac  hi  nmmeri 
ditFcrunc  in  10.  non  iuncri  faciunc  10.  fed 
%t.  160.  Sc  hucufque  progreditur  Arichme- 
cica  fubtilitas ,  cuius  hoc  extremum  vt  di- 
xi,  adeo  eft  fubtile,  vc  fic  inutiie. 

Q^V  j£  S  T  I  o  IV. 

Fac  de  8.  duas  partes ,  quarum  quadrata 
iuncta  fint  yo.  hsec  foluicur  pei  primam , 
11011  per  fecundam  regulam,  eift  enim  de  pu- 
ro  rn.  ideo  duc  3.  dimidium  6.  in  fe  fit  5?. 
minue  ex  dimidio  50.  quod  eft  iy  fit  refi- 
duum  16-  cuius  fy.  4.  adde  &  minue  a  3. 
dimidio  6.  fiunt  partes  7.  &  1.  m.  harum 
quadrata  iun&a  func  50.  &  aggregacum 
eft  6. 

Q_v  ^stio  V. 

Per  idem  foluitur  quafftio  hzc  ,  fac  ex  6. 
duas  parccs,  quarum  vna  in  reliquam  dudta, 
producatui  m.  40.  duc  ^.dimidium  o.in  fe3 
fit  o.  adde  ad  40.  fit  49.  ^uius      quie  eft 

7.  ad- 
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7.  adde  ad  3.  dimidium  6.  Sc  minue  habe- 
bis  10.  p.  &4>  m-  qux  du£ta  inuicem  pro- 
dseum  40.  m.  &iun<5ta,  faciunt  6.  ica  1  o- 
m.  8c  4.  p.  producunt  40.  m.  &  iun&a  ,  fa- 
ciunt  6.  m.  ideo  etiam.  haec  quxftio  ,  eft  de 
puro  m.  &  pertinet  ad  primam  regulam. 

Ex  hoc  patet ,  quod  fi  quis  dicat ,  fac  de 
6.  duas  partes,  ex  quarum  multiplicatione 
inuicem ,  producatur  40.  quaeftio  eft  de  ra. 
fophiftico ,  &  pertinet  ad  fecundam  regu- 
lam.  Et  fi  dicat ,  fac  de  6.  duas  partes  ,  ex 
quarum  multiplicatione  inuicem  produca- 
tur  40.  m.  vel  ex  6.  m.  fiant  dua:  partes 
producentes  m.  40.  vtroque  modo  erit  qua:- 
ftio  de  m.  puro  ,  8c  pertinebit  ad  primam 
regulam  ,  &  taies  partes  erunt  quae  dictx 
funt ,  8c  fi  dicat,  quod  ex  6.  m.  fiant  duas 
partes,  quarum  productum  fit  40.  p.  quxftio 
^  .eric  de  m.  fophiftico ,  8c  pertinebit^ad  fe- 
cundam  regulam ,  Sc  erunt  partes  m. 
m.  15.  6c  m.  5.  m.      m.  1  5. 

Regyia  III. 

Corotl.  Poffumus  vero  veriari  genus  m.  aliud  , 
quod  nequeeft  purum  m.  neque  y..  m.  fed 
res  omnino  falfa,  8c  componitur  hxc  regu- 
ia  quafi  ex  ambobus ,  &dabo  huius  vnum 
exemplum,  quod  eft  hoc. 

-  Q^v  js.  s  t  1  o  VI. 

r  Inuenias  tres  numeros  in  continua  pro- 
portione ,  quorum  y..  primi  detra&a  a  pri- 
mo,  facic  fecundum,  &  Bi.  fecundi,  detra&a 
a.  fecundo  ,  faciet  tertium.  Ponemus  igitur 
primum  ,  1.  quadratum  ,  &C  fccundus  erit 
1.  quad.  m.  i.  pofitione,  &  tertius  erit  r. 
quad.  m.  1.  pofitione  m.  rj.  U  quadrati  m. 
1.  pofitione,  duc  primum  in  tertium  ,  8c  fe- 
cundum  in  fe  ,  habebis  quantitates  ipfas , 


!  f  |;m..^jm.  T  m.  9*.m.T 


operando  vt  vides  ,  Sc  produ&um  primi  in 
tertium  ,  eft  m.  %  p.  y..^,  quod  eft  f  m. 
± ,  &  tantum  fit  du&o  fecundo  numero 
in  fe. 


tationem  ,  &C  ingenij  eius  admirationem 
cum  etiam  ad  alia  vtilis  fit ,  ad  qux  trans- 
ferri  commodc  poteft,  quanquam  nullo  vfui 
crenerali  poffit  conuemre.  Igitur  eius  regu- 
la  hsEc  eft.  Vel  vis  ntimeros  differentes , 
quorum  quadratum  vnius ,  cum  cubo  alte- 
rius  faciantiuncli,  numerum  :  tunc  diuides 
differentiam  illam  m  duas  partes  ,  quarum 
triplum  quadrati  vnius,  fit  xquale  duplo  al- 
terius ,  per  pofitionem  ,  inde  inuentis  pani- 
bus,  pones  rem,  p.  parte,  cu'us  fumitur  ul 
plum  quadrati,  pro  parte  cubanda,  cVpar. 
cem  quadrandam  ,  rem  m.parte,  cuius  fu- 
mitur  duplum  ,  inde  pera&a  operatione, 
peruenies  ad  cubum ,  ac  quadrata  xqualia 
numero,  excidentibus  rebus. 

Q_y  js.  s  t  1  o  I. 

Exemplum,  Inuenias  duos  numeros.quo- 
rum  difTerentia  fit  8.  &  cubus  vnius ,  cum 
alcerius  quadrato  iun&us  ,  faciac  100.  fac 
prim6  per  pofitionem  duas  partes ,  quarura 
triplum  quadrati  vnius,  fit  arquale  dupK»  al- 
terius,  quas  inuenies  eife  1.  Sc  6.  nam  u>' 
pium  4.  quadrati  2.  eft  1 1.  quod  eft  du- 
plum  6.  refidui ,  igitur  pones  partem  cu- 
bandam  pofidonem  p.  2.  &:  quadrandam 
pofitionem  m.  6.  iunge  cubum  1 .  poiido- 
nis ,  p.  2.  cum  quadcato  1 .  pofitionis  m.  6. 
habes  i.cub.p.  7.  quadratis  p,  44-xquaua 
100.  igitur  i.  cub.  p.  7.  quadratis,  xquatuc 
56.  &  rei  acftimatio  erit      v.  cubica  15^ 

pof.  p.  2. 

pof.  m.  6. 

cu.  p.  i2.pof.  p.  6.  quad.  p-S. 
m.  i2.pof.  p.  i.quad.  p.  }6. 

cub.  p.  7.  quad.  p.  44. 

Equalis  100.  j_ 


Capvt  XXXVIII. 

JZuomodo  excidnnt  fartes  &  denomwa- 
ttones  multqlicmdo. 

R  E  g  v  l  a  % 

ET  s  1  hoc  Sc  generale  fit,&  abude  in  Ii- 
bro  tertio  cV  quarto demonftratu,nihilo- 
minus  denuo  ad  facilitatem  Sc  vtilitaterepe- 
tendu  erit,  fit  autem  hoc  duobus  modis,  to* 
tidemque  regulis  indigemus,  quarum  prima 
particularis  eft  ,  &  inuenta  caufa  capitulo- 
rum  illorum  ,  qux  poftmodum  Geom  trica 
ratione,  in  qtiatuor  denominationibus  fupe- 
rius  a  nobis  func  demonftrata  ,  nunc  inuen- 
tisi.IiSi  eius  vtihcas  magna  ex  parceextincla 
eft,  docebimus  tamen  eam^ob  artis  iGcupfe- 


p.  fc.7*£  P-^'  v'  cubica  1 5rr  m,-  ^  7^ 
m.  2^-,  5c  qnia  partes  fuerunt,  res  p.  1.  St 
res  m*.  6.  ideo  huic  adde  2.  &  minue  6.  lu- 
bebis  partes  ,.vt  vides  a  latere.  Eft  autem 
manifeftum  ,  quod  vna  iliarum  eft  ra.  pu- 
rum,  Sc  fi  voluiifes  vt  effenc  ambas  p.  opor« 
tuiffet  ponere,  quod  cubus  &  quadrattlffl 
talium  numerorum  xquarentur  numero  ma- 
iori,  vtputa  1000.  Ioco  100, 

^.v.  cub.  1 5~-  p.  Jt.        P-  v>cll&' 
m.      7217  m-T- 
^.v.cub.M^p.  P- 
I     1 5~-m.^i.  72-m.  aT. 

Eteodem  modo  facies ,  fi  volueris,  qood 
ntimerorum  differentium  in  aliquo  numero, 
cubus  &  quadratumdifferat  in  affignato.nu- 
mero,  eadem  regula  inuenies  partesdifr 
rentix,quibus  inuentis,pones  econcra,fciIi- 
cet  pofitionem  m.  numero,  cuius  fumitur 
iriplum  quadrati,  &pofitionem  p.numero, 
cuius  fumitur  duplum,  inde  fequeris  opera- 
tionem,  vt  in  exemplo. 


Q^v  jz  s  t  1  o 


II. 


Inuenias  duosnumeros,  quqrum  diffcten- 

tia 


tia  fit  8.  &diftercntia  cubi  vnius,  a  quadra- 
to  alterius,  iit  100.  facies  ex  8.  duas  pai tes, 
Vtdictumeft,  &  erunt  2.  6c  6.  pones  igitur 

pof.  m.  x. 

pof.£.6.  ^ 
cub.  p.  12.  pof.  m.  6.  quad. 
p.  12.  pof.  p.  i .  quad.  p.  36. 


m. 


S. 


cub.  m.  7.  quad.  m.  44. 
cequalis  100. 


r«mm.  2.  &  rem  p.  6.  cubarem  m.  2.  St 
quadra  rem  p.  6.  &  lume  difterentiam,  ha- 
bebis  cubum  m.  7.  quadratis  m.  44.  cequa- 
km  100.  quare  cubus  arquabitur^.  quadra- 
tisp.  144.  &  rei  srftimatio  erit  v.  cubi- 
ca  84^7  p.  fy>  70137- p.  v.  cubica  847 
m.  fy.  701 37-  p.  27,  &  quia  nos  pofuimus 
partes,  rem  m.  2.  &  rem  p.  6.  eruntnume- 
ri  quxfiti,  vt  vides. 

Et  limiliter  ,  dicat,  duas  fac  pattes  ex 
aliquo  numero,  quorum  quadratum  vnius, 
cum  cubo  akerius  iunctum,  faciat  aliquem 
numerum  ,  facies  cnim  duas  partes  ex  nu- 
mero  diuidendo,  vt  fupra,  quarum  vni,  fci- 
licet  cuius  fumitur  triplum  quadrati ,  addes 
rem,  akeri  cuius  fumirur  duplum  ipfius,de- 
trahcs  vem,  inde  perficies  operationem,  vt 
in  exemplo. 

R-\  V.  CU.  84^-  p.  fy.  70I  37-  p.         V.  CU. 
8477!«.       70I3T  P-  -7. 
V.  CU.  8477  p.  Rt.  70I  37-  p.  T$l.  V-  CU. 

8477  ra.     701  3tP- 

Qy  it  s  t  i  o    I  II. 

fac  ex  8.  duas  partes  ,  quarum  cubus 
vnius,  cum  quadrato  alterius  ,  faciat  400. 
facies  ex  8.  duas  partes,  vt  ptius,  quce  erunt 
6.  Sc  2.  pones  2.  p.  re,  &  6.  m.  re,  duces 
j.p.  1. poiitione  ad  cubum,  &c  6.m.  i.po- 
fitione  adquadratum  ,  habebis  inngendo  1. 
cub.  p.  7.  quadratis  p.  44.  a-qualia  400.  igi- 


i.   p.  l.pof: 

6.    m.       1.  pof. 
8.  p.  6.  quad.p,  1  2.  pof.  jp.  1.  cub. 
36. p. 1.  quad.m.  12.  poi. 


e  excidpar.  &c.  289 

<5ta  detractione,  habebis  cubum  &res  cequa- 
les  numero,quare  erit  cognita  vtraque  pars 
confeftim. 

Q^v  &  s  t  1  6  IV. 

Exemplum,  Diuide  8  ,  in  duas  partes  j 
quarum  cubus  vnius,  excedat  quadratuni 
alterius,  in  10.  Ponemus  itaque  paitem  pri- 
mam  7-,  &  fecundam  7-7 ,  &  addemus  ad 
■fs  rern,  &fiet-^-p.  1.  pofitione,  &  minue- 
mus  rem  ex  7-7,  &  fiet  7-7  m.  re  ,  in- 
de  fequemur  operationem  ,  &  habebi- 
mus  pro  cubo  ,  -f  p.  1 .  pofitione  ,  hoc  3 


44.  p.  7.  quad.  p.  i.cub. 
aequalia  400. 


1 .  cnb.  p.  7.  quad.  cequal.  356. 

tur  i.cub.  p.  7.  quadratis,  ccquatur  356. 
quare  rei  xitimatio,  elt  n.  v.  cubica  16577 
p.  su-  17161'^  p.  v-  cubica  16577  m.ty.. 
2716 177  m.  27,  quare  cum  partes  fint  a.p. 
1 .  pofitione  ,  &  6.  m.  1 .  pofitione  ,  ipfce 
crunt  quales  vides  ,  87  m.  v.  cubica 
i(?5^  p.  ly.  27 16177  m*  v-  ^0^*  1<J Jif 
ft.  2716*177  v.  cubica  16577  p.  "^. 
Z7i6i77p.  v.  cubica  16577  m.  ^i. 
2716177111.  -f.  . 

Et  ii  dicat  de  diuifioue  numeri  aliignati  » 
in  duas  partes ,  quarum  diftcrentia  cubi 
vnius  a  quadrato  auterius,  fit  numero  dato; 
ccqualis,  tunc  femper  pones,Tp.  1.  pofifio- 
ne,pro  parte  qu.x  cubari  debet,&  refiduum 
numeri  diuidendi ,  detradto  7- m.  1.  poii- 
tione,  pro  numero  in  fe  dijccndo ,  inde  fa- 
Tom.  IF. 


77-    m.    1 .  pof. 

t?  P-  r  P0^-  P* 1  •  qua^.  p.  1 .  cu. 

]  5  8T  m.  1 5-7  pof, p.  1  -  quad. 


hoc  ,  in  cubo  p.  1.  quadratd  p.  -f  pofi- 
tionis  p.  77,  &  pro  quadrato ,  1.  quad.  m, 
i5Tpofitionibns  p.  58—,  horum  differen- 
tia  erit  1.  cubus  p.  157-  pofitionibus  rn. 
587  &  hoc  aequatur  10.  igitur  cubus  8c 
15-7  pofitiones,  ccquantur6  877  ,  &  rei  cefti- 
matio  cognita  eft,  cui  addemus  7-  pro  pri- 
ma  parte,  &minuemus  eam  37^,  profe- 
cunda  parte  j  8c  fi  voluiflemus  ,  qy6d 
quadratum  fuperaflet  cubura  ,  detraxit- 
femus  xo.  numerum  aequationis,  ex  58^ 
&  habcremus  1 .  cubum  p.  1  57-  pofitioni- 
bus,  cequalem  4877,  &  m.odi  huius  primse 
regulre  funt  innumerabiles  ,  &  funt  quafi 
pais  regulx  demodo. 

Reg VlA    I L 

Verum  alia  regula  quce  multum  apud  no* 
in  vfueft,  &c  facilior,  talis  efl:  ,  &r  etiani 
excmplis  vt  reliqux  faciiius  explicabitur. 

Qjv  al  s  t  1  o  V. 

Fac  igiturex  8.  duas  partes,  quarum  aP 
fumptis  quadratis  fimul,  item  cuhis  fimul  , 
ductoque  vno  aggregato  per  alterum  ,  fi^t 
numerus  perfedtus,  poirem  dicere,  quod 
faceret  etictm  numeium  terminatuni ,  vt 
10000.  vel  alium,  datuf  etiam  maximus 
quem  poteft  producere,   &  eit  32768.  8c 
ptoducitur  excubo  totius,  in  quadratum  to- 
tius ,  datur  etiam  minimus  quo  minorem, 
producere  non  poteft,  &  eft  4096".  Viden- 
dum  eft  igitur  primo,  an  inter  hos  duos  nu- 
ineros,  cadat  numerus  peifedtus  ,  &c  eft 
81 2  8.  qui  fi  non  caderet,  eflet  qua:ftio  ira- 
poflTibilis,  pone  igitur  vnam  partem  4,  m. 
1 .  pofitione ,  aliam  4.  p.  1 ,  pofitione  ,  & 
fientquadrata,  i6.p.  S.  pofitionibus  p.  1. 
quadraro,  &C  16.  m.  8.  pofitionibus  p.  I. 
quadrato,  qu«  iuncla  erunt  3^.  pi  2.  qua- 
dratis,  excidentibusrebus,  cubi  etiam  erunt, 
64.  p.  1 2.  -quadrat.is  p.48.  pofitienibus  p.  1  - 
cubo  ,  Sc  64.  p.  12.  quadratis  mf  48.  po- 
fitionibus  m,  1.  cubo,qui  iun6ti,  funt  128. 
p.24,quadratis,quare  ducemus  3  2,  p,2»  qua- 
dratis,in  128.  p.24.-quadratis,&fienc  4^96. 
p.  1  o24-quadratis  p^.qd.  quadratis,&  hxc 
funt  *qtiali>  81  28.  i.gitur  habvbimus,faata 
B  b  ^etra- 
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detractione  5c  diuifione  1  quad.  quadratum 
p.  n-j-  quadratis,  aequalia  84.  quare  res  eft 
^i.v.  ^i.  197^-  m.  io-^-,  partes  igicur  funt 
4-p.  di<5ta  radiceSc  4.  m.  dicta  radice. 

Qy  je  s  t  1  o    VI  , 

Fac  de  iq.  duas  parces  ,  quarum  radices 
quadratae  cubicatae  faciant  x6.  pone  qu6d 
rales  ^t.  finc  1.  poficio,  fac  ex  t.  pofitione 
duas  paites  ,  quarum  quadrata  iuncta  fint 
ioj  eo  qu6d  radices  calium  partium  debent 
aggtegare  1 .  pofitionem  ,  ex  regulis  igicur 
fexti  libri ,  vel  ex  Euclide,  habebis  parces , 
vt  vides,  id  eft,  -^poficionem  p.  iji.  v-  5.  m. 

14-  pof.  p,      v.  5.  m.^-cjuad. 
j  -f-  pof.  m.  iy .  v.  5.  m.  —  quad. 

~~  quadrati  Sc^-  poficionis  m.  ^i.  v.  5. 
quadraci,  iftae  reducendae  func  ad  cubum,  & 
quia  in  cubando  Binomium  ,  oportet  duce- 
re  quamiibet  partium  in.  fe  t  &c  triplare ,  &c 
addere  quadraio  alcerius  parcis  ,  t&c  produ- 
cl:um  ducere  in  illam  alceram  partem , 
ideo,  cum  calia  producta  afiimilentur ,  &C 
fint  aequalia,  &c  vnum  fit  p-  aliud  m.  quan- 
do  duceremus  triplum  quadrati  priaase  par- 
tis  cum  quadraco  fecundas  in  fecundam , 
ideo  lufficiet  ducere  triplum  quadrati  fe- 
cundae  partis  ,  quod  eft  1 5.  m.  -|-  quadrati 
cum  quadrato  primae  partis,quod  eft  -~  qua- 
drati,  &c  fiet  tocum  15.  m.  r~  quadrati ,  in 
primam  partem  quaeeft-^-  poficio,  fed  quia 
haec  operacio  geminanda  eft  ,  propter  duas 
partes  habebimus  mulciplicacionem  1  J«m.~ 
quadrati,  in  1.  pofitionem ,  quae  eft  duplum 
■j-  pofkionis  prima:  partis,  igitur  tandem 
producentur  1 5.  pofitiories  m.  -j-  cubi,  aequa- 
lis  z6.  quare  1.  cubus  p.  52.  aequabitur  50. 
pofitionibus,  &c  rei  aeftimatio  erit  ex  capi- 
tuofuo  ,^i.  27.  m,  1.  indc  habebis  parces, 
vt  vides  &  in  verifkatione  operationis,  mul- 

$i.  6~-  m.-|-  p.  y..  v.  ^i.  6\  m.  2. 
%  I  ^i.  6\-  m.  ~  m.  |i.  v.  ^l.  6%  m.  1. 

tb  magis  hac  regula  indiges  ad  "facilitatcm, 
verum  de  hoc  diximus  in  cercio  libro  fuo 
loco. 

Q_v  isiio  VII. 

Ec  ad  hanc  reducicur  quaeftio  illa.  Qui- 
dam  cmit  Croci  lib.  i.Cinamomi  lib  2. 
Piperis  lib.  5.  preciis  i.icer  fe  eandem  fer- 
uancibus  proportionem  fic,  vt  fe  habuit  pre- 
tiumtotius  piperis,  ad  precium  cinamomi, 
fic  precium  cinamomi  ad  precium  croci,ita 
quod  precium  crocifuit  minimu,  &c  piperis 
maximu,  &c  cinamomi  medium,&  haec  tria 
precia,iunc5ta  fimul,  fuerunt  6.aurei.Denuo 
fubeifdem  prcciis  emit  crocilib.  50.  cina- 
momi  lib.50 .pipctis  Iib-4o.aureis  ioo.quae- 
runcur  fingulorum  precia.Haec  quaeft  o,a  fra- 
treLuca  pofita  eft,led  in  numeris  propofticM» 
nahbus ,  nam  fic  exiftimat  eam  admodum 
cifiicten  ,  fed  non  eft  ,  nam  cum  precia 
haec,  5.  Ubrarum  piperis,  &c~x.  cinamomi. 


&  1.  croci  fint  proportionalia  ,  ipta  ma- 
nebunt  etiam  proportionalia,  in  fuis  aggte- 
gatis,  diuidemus  igitur  30. iib.  croci  per  1. 

Crocus,  CiuatTomum,  Piper,  Aurei. 

30.         50.         40.  j  100. 
 U  5-1  6- 

jO.  2j.  8.    I  IOO- 

Sc  eft  fecunda  quantitas  per  primam,  &  ita 
50.  cinamomi  per  2.  &c  40.  piperis  per  5.  Sc 
exibunt  numeri  in  margine  ,  id  eft  30.  pro 
croco ,  25.  pro  cinamomo  ,  &  8.  pro  pipe- 
re ,  manifeftum  eft  igicur  quod  hi  funt  nu- 
meri  trium  quantitatutn  analogavum  ,  qua; 
funt  precia  1.  lib.  croci,2.  cinamomi,  &c  y. 
pjperis  &c  quod  prima  quantitas  feu  pre- 
cium,  fumptum  30.  vicibus  ,  &c  fecundum 
25.  vicibus,  &c  tertium  8.  vicibus ,  faciunt 
ioo*  aureos  ,  at  vero  iftae  quantitates,  vt 
diclum  eft,  funt  6.  aurei ,  fimpliciter  fum- 
pix,  fac  igitur  ex  6.  tres  quantitatcs  ,  pro- 
portionales,  quarum  prima  ducta  per  30. 
iecunda  per  25.  tertia  per  8.  faciant  100. 
Ponemus  igitur,  mediam  2.  poficiones,  re- 
linquentur  reliquae,  3.  m.  1.  pofitione  p. 

v  9-  tn.  3.  quadratis  m.  6.  pofitionibus, 
&C  3.  m.  1.  poficione  m.  v.  9.  m.  5. 
quadratis  ra.  6.  pofitionibus ,  ducenda;  igi- 

3.m.  i.  pof.  p.  Ri.v.cj.m.^.quad.  m.6.pof, 

's. 

3.  m. l.pof. iTJ.a^.v.o.  m,^.  quaJ.rn.6.  pof. 
30. 

2.  pof.  15  SO.yoL- 

p,  3  .m .  1 .  pof.  |  m.jji.  v.  9  ■  m.  3  .quad.  ra.6".pof . 
38.  22. 

•  1 14.n1.  38-  pof  !  m.^i.v.43  56".m.^.i4j>. 

1  quad.  m.  2904.  pof. 
1 14.  m.  1  8.  pof. 
50.  pof. 

ra.  ljt.  v.  4  3  5 6.  m.  1 45  2 .  quad.  m.  2904. 
pof.  aeqnaiia  100. 


tur  funt  fingulx  per  fuos  numeros ,  quia 
igicur  prima;  partes  Bonomiorum  funt  z- 
quales ,  &c  ambae  p.  tantum  erit  duccre  eas 
per  30.  &per  8.  quantum  per  3  8.&  fimi- 
litetj  quia  radicum  vniuerfalium  vna  clt  m. 
ducendaper  30.  aliap,  ducenda  per  S-ta:i- 
tum  erit,  cum  fint  a^quales,  quancum,  fi  da- 
cantur  per  22.  differentiam  30.  &  8.  & 
producentur  partes,  quas  vides  a  latere ,  & 
ipfae  erunt  ajquales  100.  iunge  &c  decralie  62 
milia,habebis  1 4.  p.  1 2.  pofitionibus,  arqua- 
lia  iji.  v.  illi,  quaeeft  m.  &c  ideo  qnadratuia 
quadrato,  id  eft  196.  p.  336.  pofitionibus 
p,  144.  quadratis ,  sequalia  4356.  m.  14^2« 
quadratis  m.  2904.  pofitionibus  ,  arcjua 
partes,  habebis  41 6"o.  aequalia  1506'.  qua- 
dratis  p-  3240.  pofitionibus  ,  quare  1. 
quadrat.  p.  277-.  ,  jequatur  2~^>  eft  igituc 
rei  aeftimatio  1^.  s'^~^  m.  i^,  prccium 
igitur  vnius  librce  crpci ,  cft  atirei  4777  m. 
frMSl  >  &  prcgum  duarum  librarum 

cina- 


I 
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cinamomi,  eit  14^-* 
ciiim  quinque  librarum 


m.  2777,  $c  pre- 
pipens ,  eft  Ri. 


JwSlf  P-  1  •  77>_fi  'fc"01;  diiiiferis  haec  pre- 
cia  analuga,per  luarum  librarum  ntfmerum, 
refercndo  lingula  lingulis  ,  piimum  per  1. 
kcundum  ptr  2.  tertium  per  5.  habebis 
I  recja  librarum  fingularum,  vnius  cuiufque 
gcneris,  Sc  iiduxaisea  per  duos  numeros, 
in  fccunda  emptione,  precium  croci  per  30. 
cinamomi  per  50.  piperis  per  40.  i.abe- 
bis  quantum  pecuniarum  i^jgulis  impende- 
rit. 

Q_v  &  s  t  1  o  VIII. 

Eodem  modo  foluitur  quacftio  hacc ,  fac 
ex  14.  tres  partes  in  eadem  proporcione  , 
quarum  maior  du&a  per  2.  media  per  3. 
minor  per  4.  producta  hacc  iuncla ,  facianc 
36.  peruenies  enim  per  modum  fuperioris , 
ad  1.  quadratum  p.  5>-ppofirionibus,  a?qua- 
lia  c  3-p,  quare  res  eft  7  c-jf-  m.  4-]-,  &eft 
4-  media  quantitas  ,  pofica  media  quautitate 
i.pofitione,non  vt  inpriorej2.pofitionibus. 


cuius  ccipiuvti  elt  aggregat^rn  quadratorum 
primae  &  terciac,eft  aucem  prima  4.m.  i  .pofi« 
tione  p.  »£.  v.  16,  m.  8.  pofitioiubus  m.  3. 
quadratis,  &c  tertiaeft  4.  m.  1.  pofitione  ia. 
Hi.  v.  16.  m.  8.  politionibus  m,  3.  quadra- 
tis,  deducendo  igitur  hxc  ad  quadrata*  vides 


4.  m.  i.pof.  I  p.^.v.i^.m.S.pof.m.^.quad, 

X 

4.  m.  i.pof.  |  p.^.v.ioMn.S.pof.m.j.quad» 


4.111.  i.pof.  | m.^.V.itf.m.8.pof.ni.5.quad. 

X 

4.  m;  r.pof.  j  m.Rt.v.  KJ.m.S.pof.m  j.quad 


32,m.i  6.pol.p.2.quad.  I  p.  3 
I  m 


2.  m.  i  6.  p 
m.  6.  quad. 


S  T  I  O 


I  X. 


Diuide  14.  in  tres  partes  in  continua 
proportionc,  vtdufta  pnma  per  2.  fecunda 
per  3.  talia  produ&a  aequentur  certiac  multi- 
phcati  pet  7.  Ponesfecundam,elie  2.  po- 
liciones ,  reliquae  erunt  vt  vides ,  dudla  fe- 


*•  2-pof. 

pa  7.m.r  .pof.p.^.v.49  m. i^.pof.m.^.qd. 
3 1  7.m.i  .poCm.Rr.v49.rn.  i  ^.pof.m.^.qd. 


quod  opovtet  oportec  mulriplicare      v.  in 
fe  femei,  &  partem  primam  in  fe  femel ,  Sc 
omnia  funt  p.  quare  fufficiet  talia  produdla 
duplicare,  deinde  oporterec  ducerei^.  v.  in 
prrmamparte  bis,  quare  cum  in  vna  produ- 
catur  p-  in  alia  m.  iuppofitis  partibus  aequa- 
libus  nihil  producet,  igitur  habebimus  ag- 
gregatum  quadratorum  £4.  m.  32-  pofitio- 
nibus  m.  4.  quadratis ,  ik  hoc  eft  acquale 
I2.quadratis,  tnplo  quadrati  fecundae ,  igi- 
tur  1-  quadratump.  2.  pblitionibus  aequatur 
4.  &  res  eft      5.  m.  u  &  duplum  eius ,  eft 
quantitas  niediafcilicec^.  20.  m.  2.  6c  reli- 


pa  5.111.  ^i.  5.  p.  fy.  v.  6.  m.  20. 

3a  5.  m.      5.  m.  ^r.  v.  (J.m.^i.  20. 


cunda  per  3.  fiunt  &  pofitiones  ,  modo  pri- 
ma  habec  multiplicari  per  2.  8c  tertia  per 
7,  &  habent  detrahi,  igitur  cum  ambae  par- 
tes  fint  fimiles,&  prima  in  ambabus  fit  p. 
&  fecunda  in  prtma  fit  p.&  fec.unda  in  tertia 
m.  idco  primam  partem  fufricic  multiplica- 
re  pcr  differentiam  7.8:  2.  qus  eft  5.  pro- 
ducentur  pro  r^rria  parte,  35.  m.  5.  pofitio- 
nibus,  quibus  dcmptis  6.  pofitionibus  pro- 
dufto  fecundx  partis,  ihabebimus  55.  m.  11. 
pofitionibus,  pro  difrerentia  tertij  &c  fecundi 
produdi,  primum  autem  producecur,  du&o 

9-  aggreRato  Pr'm'  &  tert'j '  m  ramcem 
vniucrfalem,  &  fit  v.  3969.  m.  1134- 
pofitionibus  m.  243-quadratis  ,  hxc 
squatur  35.  rri.  1 1.  pofitionibus  ,  quare 
quadratum  quadrato  ,  igttur  1225.  m. 
770.pofitionibus  p.  121.  quadratis,  sequan- 
tur  3  9^9'  m-    11 34-    pofitionibus  m. 

quadratis  ,  acqua  partes  ,  habebis 
2744.  a*qualia  ^64.  pofitionibus  p.  $64. 
quadratis,  quare  1.  quad.  p.  vna  pofitione 
xquantur777,  quate  rei  ac&imatio  eft  co- 
gnita  &  eius  duplum  eft  pars  fecunda,  fcili- 
cct  tju  3 '  T  m'  v* 


Q^v  A  s  t  1  o 


X. 


Fac  de  8.  cres  parces,  quz  fint  in  conti- 
-  •Hoportione  ,  vt  aggivgatum  quadtato- 
piimac  &  fecun.d*.  triplum  fit  quadiato 
cund«,  ponesquantitacem  mediam  2.  po- 
litiones,  eius  quadracum  eft  4.  quadrata, 
Tom,  1  V* 


rum 


quac  vc  vides,  quadratum  fecundae  eft  24. 
m.  fp..  -320.  quadra^a  autem  prima:  &c  ter- 
tiac,  72  m.  2  jSo.probata  eft.  Sed  fi  di- 
ceret,  quod  quadrata  primie  Sc  tertia?,  tri- 
pla  efTent  quadjacis  fecundac  &  certiar,  tunc 
difficulter  per  hanc  regulam  foluituri  verum 
facilius  Idnge,  per  primam  regulam  39*ca- 
pitull,  ponendo  quantitates  1.  1 .  poficio,  8c 
i.quadratum,  habebis  1.  quad.  quadratum 
p.  triplumde  i.ciuadrato  p.  i.quareres  no- 
ta  eft. 

Q_v  k  s  t  1  o  XI. 

Si  dicas,  fac  ex  8.  duas  partes,  quae  vicif- 
fim  diuifac  per  alttrius  quadratum  ,  produ- 
caht  iundta  prouenientia  10.  pones  partes  4« 
p.  1.  pofitione  &c  4'.  m.  1.  pofitione,  &  per 
hanc  regulam,  peruenies  ad  capitulum  de- 
riuatiuum  ,  quad.  quadrati  &  quadrati  & 
humeiri,  tk  eft  facilis. 

je  s  t  1  o  XII. 

Inuenias  quatuor  numeros  in  continua 
prooortione,  quorum  aggregattiai  ,  primi, 
fecundi  &  quarti,fit  1 5.  &  aggirgatum  pri- 
mi,  5ctertij  &c  quairci  %  '7- tunc  dtccs,  lgt- 
tur  cum'  haec  aggrCgaca  difterant ,  per  difte- 
rentiam  fecunda;  k  temx  >  igituit  tertia 
eft  2.  p.  quam  fecunda  ,  ponarri  igttut 
fecundam ,  1.  pofitionem  m.  1.  &  ter- 
tiam  1.  poficionem  p.  "i  •  nam  fic :  «f- 
0  B  1  fertn- 
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ferentia  iilarum  erit  i.  relinquecur  igicur 
aggregatum  primas  &  quartse  iG.  m.  i.po- 
fitioncduc  fecunda-m  in  tertiam,fit  i.quad. 
m.  i.  fac  ex  16.  m.  i.  pofitione  duas  par- 
tes ,  ex  quarum  mulciplicatione  inuicem  , 
producantur  i.  quadvatum  m.  i  .  &  erunt 
partesvt  vides,  quia  igitur  proportio  quar- 

8.rn.7-pof'P-¥-V^5-m.8.pof.m.f  qd.  |  4a 
S.m.-r  pof.m.^.v.(J5.m.8.pof.m.|qd.  |  pa 
i.  pof.  p.     i.  j* 
i. pof.  m.     2.  ia 


2.cub.  p.  6-  pof. 


tx  ad  tertiam,  eft  vt  fecundas  ad  primam  > 
ex  conftituto,  qtiia  produ&um  fecundae  in 
tertiam»  aequale  eft  produfto  prim^E  inquar- 
taiiij  fufficiec  ad  demonftrandum  ,  qu6d  fint 
in  continua  proportione  ,  quod  cubi  fecun- 
dae  &  tertia:  iuncti  azquales  fint ,  produ&is 
quantitatum  quarcx  &  primae,  in  fua  qua- 
drata  mutuo  ,  at  Cales  cubi ,  fiunt  folum  ex 
multiplicatione  tripli  quadrati  fecundae  par- 
tis,  cum  quadrato  prima;,  i*n  ipfam  ptimam, 
eo  (juodreliquamultiplicatiotiipli  quadrati 
primae  partis ,  cum  quadraco  fecundx  in 
ipfam  fecundam,excidit,  e6  quod  ,  in  vna 
eft  p.  in  alia  m.  igicur  habemus  cubos  iun- 
£tos,  i.  cub.  p.  6.  pofitionibus ,  6c  cantum 
debec  fieri  ex  multiplicatione  quadratorum 
primx  &quarta;quancitatis,  in  ipfas  quan- 
citates  viciflim  ,  hoc  autem  vt  demonftra- 
tum  eft,  xquale  eft  du£lui  vnius  quantitatis 
in  alteram,muiciplicato  in  aggregatum  ipfa- 
rum  quantitatum  ,  ex  di&is  in  fexto  libro. 
Ducigiturquantitates  inuicem,&  quia  fy.v. 
funt  iimiles  ,  muitipiicatio  in  crucem  nulla 
erit,  quare  furEciet  quadrarc  vtramque  par- 
tem,  &c  minuere  vnam  abaltera,  quiam.in 
p.  facit  m.  pioducenttir  igitur  a  partibus  fi- 
milibus  r.  quad.  m.  i.  aggregatum  etiam 
radicum  eft  1 6.  m.  i«  pofitio  ,  eo  quod 
v.  excidunt,igitur  produdhim  erit  16.  qua- 
drata  m.  j.  cubo  p.  i.  pofitione  m.  16.  5c 
hoc  arquatur  z.  cubis  p.  6.  pofitiombus, 
igitur  3.  cubi  p.  5.  pofkionibus  p.  16.  x~ 
quantur  16.  quadratis,  quare  res  eft  in  ca- 
pitulo  ,  vides  autemquoniam  inextricabiiis 
qusftio  ad  magnam  reducitur  facilitatem, 
Sc  pollet  reduci  ad  regulam  de  modo  ,  nam 
*bi  diflerentia  eft  2.  femper  ^.cubi  p.  5.  po- 
fitionibus ,  p.  numero  medio  inter  duo  ag- 
gregata  per  a;quidiftantiam,  xquantur  toti- 
dem  quadratis,  quotus  eft  numerus. 

Q_v  iST  10  XIIL 

Eft  trigonus  a  b  c,  orthogonius ,  &  eius 
perpendicularis  ad  bafim  ad,cuius  latus  ab, 
cum  bd,  eft  56. 5c  a  c  cum  c  d,  eft  24-qua;- 
ritur  area,  pone  b  c  1.  pofitionem,eritigi- 
tur  quadcatii  b  c 
i,  quad.  &c  ideo 
cum  a  b  &  b  d, 
finc  36.  &c  rurius 
a  c  $c  c  d ,  24. 
erunc  omnia  late- 
ra    trigoni  60. 

quare  ab&bc,  erunt  60,  m.  1.  pofitione, 
oportet  ig*c  irex  a  b  &  ac  >  facereduas  par- 
tes ,  quar  im  qiiadra:a  iuncta  finc  «qualia 


quadrato  b  c,  per  47.  primi  Elementorum 
Euclidis,  quareex  regulis  fexti  libii noftri, 
diuide  60.  m.  i-  pofitione  per  aequaiia,fit  30. 
liiif- pofitionis ,  ducin  fe,  fit  5joo.rn.30.  po- 
fitionibus  p.  -7  quadrati,  detraheex  dimidio 
quadrati  b  c,  reiinquitur  x  quadrati  p.  30. 
pofitionibus  m.poo.  cuius^.addiu  Sc  detra- 
cla,a  dimidio  aggregati  a  b,  &  a  c,  .oftendit 
partes,  eftigitur  ab  30.rn.-7-  pofitionis p. 
v.-^-quadrati  PJ°-  pofitionibus  m.  900.  & 
a  c  3 o*m-T  pdliionis  m.     v.~ quadrati  p. 
30.pofitionibusm.900.  quare  fi  detrahatuc 
a  b  ex  aggregato  a  b  &  b  d,  relinquetur  b  d 
6.p.-7-  politionis  m.^.v^—quadratip.^o.po- 
ficionibus  m.  900.  fic  fimilicer,  decradta  a  c, 
ex  aggregato  a  c  &  c  d.  velinquitur  c  d ,  - 
pofitionis  m.6.p.^.v,Tcll'aata"P,30'  P0^ 
cionibus  m.  900.  eft  autem  manifetluexde- 
monftratione  47*,  primi  Elementorum  Eu- 
clid.quod  difterentia quadrati  ab,aquadtato 
ac  ,  iEqualiseftdirTerencix  quadrati  bd  ,  a 
quadrato  c  d,difteventia  aute  duatum  quaiv 
titatum,eft  femper  in  partibus  diflimihbus, 
nam  qux  fimiles  luntmullam  producuntdif- 
.ferentiam  ,  quare  cum  quadrata  partium 
conftentex  nouem  muitiplicationibus^tia- 
rum  ties  funt  quadratapartium  ,  eruntitl» 
tres  omnino  fimiles,comparando  a  b  ad  a  c, 
8c  b  d  ad  c  d ,  &  fimiliter  rnuluplicationes 
dya;  30.111-7  pofitionis,funtcommunes  a  b 
&  a  c,  cum  vtrasque  producantm.  &  ita  th 
bd&c  d,  Sc  communes  funt  mukiplicauc- 
nes,^.  in  fy.  v.  nam  vtrinqueprouenitidem 
m.difterentia  igitur  a  b  &  a  c,  ex  patte  ab, 
eft  mukipHcatio  30.  in  ^-v.  Sc  cx  parce  ac, 
muicipIicatio-7-poiitionisin  i^i.v.  quare  dif- 
ferentiaquadratorumab,  &c  a  c,  eftiliud 
quorum  3^.  v.  2  2  5.  quadratorum  p.  2700. 
pofiticnibusm.8ioooo.excedit^i.v.~quad. 
quadrati  p.  7-7  eubis  m.  1 2  S.  quadratis,  ea- 
dem  ratione  difterentia  b  d  &  c  d  quaJrato- 
rum,  eft  qua.3.  pofitiones  excedunt 
quad.quadratip.7-7  cubis  m.  2i5.quadra. 

a  b  3  o.m.-^-  pofp.^i.  v.-j-  qd.  p.  30.pof.rn.900 
ac  30.rn.-f  pof.^i.v.^r  qd.p.^o.pof.m.  900. 
bd  T^of.p.6'.m.^.v.^qd,p.  30.pof.n1.9130 
cd^-  pof.m,^  p.i^.v.^-  qd,p.30.pof.rn.6oo. 

pars  quad.  a  b  difiim.  fy.  v.  225.  quad,  p. 

27000,  pof.  m.  810000. 
pars  quad.  ac.  diflim.  fy..  v.  —  quad.  quad. 

p.  7-7-  cub.  m.  2 25.  quad.       .  .. 
pars  quad.  b  d  3.  pol. 
pars  quad,  c  d  i^.  v-tj  quad.quad.  p.  7-7- cuL* 

m.  22  5»quad. 

tis,  oporcuiffet  autem  complendo  operatio- 
nem,  omnia  quadruplicare,  fed  hoc  vitayi- 
mus,  qifia  quadruplum  eft  jequalequadw- 
plo,  igicur  $C  fimplum  fimplo,  hx  igirar  d;f- 
ferentiae  aequales  fupponunturjik  radices  v. 
eciam  func  idem  ,  igitur°ex  communi  feu- 
tentia,  3.  pofitiones  arquanjur  illi  v.  pri- 
mx,  id  eft,  ^.v.2  2  5,quadratorurnp.2700o. 
pofitionlbus  m.  81 0000.  igitur  zi^.quadra- 
tap.27ooo.pofitionibus  requantur  8roooo. 
&  1.  qua3,  p.  125.  pofitionibus ,  squabi- 
tur  3750.  &  res  cric  fy.  76^56—  m.  6i~, 
quod  eft  25.  ck  tanta  fuic  b  c,  vnde  habes 
alias. 

Qym- 
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Qvastio  XIV. 

Rurfus  dilponatur  trigonus  a  b  c,  ortho- 
gon  us,  cum  perpendiculari  a  d,  &  fint  a  b 
cum  c  d  ,  2  9 .  &  a  c  cum  b  d  5  i .  quaeritur 
area,  ponemusb  cpafitionem,&  erunt  rur- 
fus  a  b  a  c  eadem  ,  vt  in  fuperiore  quaelHo- 
ne,  feJ  caue,  ne  maius  latus  pouas  ex  parte 
maioris  numeri,  vtin  priori ,  detrahe  igitur 
a  b  ex  29.  8c  a  c  ex  31.  &  habebis  quan- 
ticaces,  vt  vidcs  ,  differentia  igitut  quadra- 
torum  ab  &  a  c,  aequalis  eft  diffcrentiae 
quadratorum  b  d  &  c  d  ,  elt  autem  differen- 
tia  quadratorum  a  b  &  a  c,  vtprius,  at  dif- 
ferentiaquadratorum  bdsc  cd,cft  vt  vi- 
des,  fumpta  eodem  modo  vt  in  priori  quac- 
ftione,  fed  eftfuperatio  abfoluta,  non  autem 
mucua  vt  in  priori  quxftione ,  quia  igitur 
quadratum  a  b  ,  excedit  quadratum  a  c  in 
dirTeremia  quadraci  b  d,  ad  quadratum  c  d, 
eric  difFcrentia  quadratorum  bd  &  c  d  ,  ad- 
dica  quadrato  a  c  conftituens  quadratum 
ab.Qoare  i^.  r.  22j.quadratorum  p.  27000. 
pofitiombus  m.  81  0000.  aequabitur  —  pofi- 
tionis  p-  ^i.  v.~  quad.  quadrati  p.  30.  cu- 
bis  m.  900.  quadratis,  nam  harc  fy.  v.  eft 
aggregatum  ex      v-  difterenriae  quadrato- 
lum  b  d  &  c  d ,  &  partis  quadrati  a  c  ,  in 
qua  fuperat  quadratum  a  b,  quare  ducendo 
pariesin  fe,  habebimus  67  5-^-  quadratap. 
27000.  poficionibus  m.  -~  quad.  quadrati 
riV  30.  cubis  m.  81  oooc.  arqualia  y..  v. 
225.  quad.  quadratorum  p.  27000.  cubis 
m.  810000.  quadratis,  &  cum  duxeris  par- 
tes  in  fe ,  peruenies  ad  quanticatem  cuius 
11011  cft  nota  iftimatio,  quare  alia  regula 

a  b^o.m.T-pof.p.^.v.^qdp.jo.pof.m.^oO 

ac  3o.m.  -  pof  m.^j.Y''j-cl^  P-?0,P0^m,900 
b  d  -f-pof,p.i.p.9£.v.7-qd.p.3c.  pofm.900. 
c  d  -7-  pof. m.  1  .m.i^.  v.-4- ^d.p.  3 o.pof.m. 900 

pars  quad.  a  b  dillim.  ^t.v.  225.  quad.  p* 

27000.  pof.  m.  8 10000. 
pars  quad.  a  c  diffim.      v.  77  quad.  quad. 

p.  7-7  cub.  m.  2 1 5  ■  quad. 
parsquad.b  dqua  fuperat  quadratu  c  d  cft^- 

pof.p.^.v.f,-  qd.qd.p.7-7 cub.ro.22  ?-qd. 

indigebis  aut  generali  aut  fpeciali.VoIui  ta- 
men,  vt  intelligeres  facihtatem  operandi  in 
hoc ,  &  qiueftionem  vaide  difficilem  ,  nifi 
Geometrico  auxilio  diflbluatur^manifeftum 
eftenim  quodbceft  15.  vt  in  priore  quse- 
ftione ,  verum  generalis  debct  efle  folutio, 
lateraigitur  trigoni  b  c  25.  a  b  20.  ac  1 5. 
ad  12.  bd  16. c  d  ^.areaigitur  eiuseft  150. 


quotus  cft  numerus  quaerendarum,  inde  in- 
ueiiics  proportionem  ,  qua  inuenta,  denuo 
pones  res  fub  nunero  quantitatum  inuen- 
tarum,  vtque  propofitum  eft,  perfice  opera- 
tionem,  <k  habebis  aequationem,  qua  habi- 
ta,  habebis  rei  aeftimationem. 

Qj,r  isno  I. 

Exemplurrt  ,  Inuenias  tres  numeros  in 
continua  proportione,  quorum  quadratuin 
primi  fit  aequale  fccundo  &  tertio  ,  <k  qua- 
dratum  tertij  aequale  fitquadratis  primi  6c 
fecundi  ,  quia  igitur  quadratum  tertij  a> 
quale  eft  quadratis  fecundi  &  primi, 
ipfum  fit  1.  quadr.  quadratum  ,  aequale 
j.  quadrato  p.  I.  quare  res  ,  feu  propor- 
■  tio,  eft  ijt.  v.  Pi.  1-7  p.  -7,  igi^ir  ponemus 
res  1.  v.i^.  1-7  p.7-,  &  fy.  1-7-  p.  -7, 
quadratum  igiturprimae  quantuitatis,quod 


C  A  P  vt  XXXIX. 

Ve  Reguia  quafluribnsfofitionibus  inue- 
nimus  ignotam  quantitatem. 

Regvla  I. 

HMc  regula  fimilis  eft  regulx  de  me- 
dio,eft  autem  talis,  Conftitue  quanti- 
tates  totidem  in  denominationibus  libcris, 
Tom.lK 


1.  pof.  1.  quad. 

1.  quad.  1.  quad.  quad. 


eft  1 .  quadratum  ,  sequatur  fecundae  &  ter- 
tiae,  fcilicet  totidem  rebus,  igitiu  rei  aeftima- 
tio,eft  aggregatum  ex  iecunda  &  tertia , 
quia  diuidere  aliquid  per  vnitatem  ,  qui  eft 
numerus  quadratorum  ,  eft  non  diuidere  > 
igi.tur  rei  aftimario  eft,  i^-  it  P-4"  P-  v- 
1  4  P*T'  ^  ^cunda  quantitas  ,  eftquod 
producitur  ex  hac,  in  v.  i^.  i-f  p.  7- ,  & 
tenia  habtbitur,  ducendo  remquam  habes 
in  i-p-T- 

Q_V  JS.  s  T  I  o  II. 

Jnuenias  tres  numeros  in  continua  prb- 
portione,  quorum  tertius  fit  aequalis  fecun- 
do  &  primo,  &  quadratum  primi,  fit  aEqual.fi 
aggregato  fecundi  5c  tertij ,  pones  pnmum 
quadratum  ,  fecundum  rem  ,  tertium  vni- 
tatem,  &  quia  tertius  ,  xqualis  eft  fecundo 
&  primo  ,  igitur  1.  quadratum  ,^  arquatur  1. 
rei  p.  1.  &  proportio  erit  3^.  iT  p.  7- ,  par- 
tes  'igitur  erunt,  1 .  pofitio  ,  &  pofitiones  i^. 
i—p.T,  Bcipofitiones  17  p.  17  ,  & 
quia -quadratum  primi 

p-  z.  _ 
37-  p.  11- 

5  lT  ?■ 


aequale  ell  aggregato 
fecundi  &  tfirtij,  Sgitur 
1.  quadratum  aequatur 
pofitionibus  ijz.  17-  p. 
j^.  p,  i-i-p.^..  17-,  quare  rei  xflimatioerit 

^l.  5.  p.  2.  &  pattes  vt  vidcs. 


Qy  je  s  t  1  o 


111. 


Inuenias  quatuor  quanticates  in  conti- 
nua  proportione,  quarum  quadtatum  quar- 
tx,  sequale  fit  quadrans  primae,  6c  fecundar, 
&  quantitates  iuncte  fimui  ,  faciant  1  o.  ca- 
piam  1.  rem ,  quadratum  &  cubum  ,  igitur 
quad.  cubus  arquatur  r.  quadtato  p.  1.  qua- 
re  res  valet  ex  ca- 

pitulo  deriuatiuo-  |  u  i.pofri.quad.  i.cub. 

rum,Rt.vma  Rt.  v.  |  i.  i.quaa  i.cuUqd. 

cubica;    p.  Rt.  7^ 

p.  jjt.  v.  cubjca  7-  m.  >  igitur  pofita 

prima  vnitate,  haceft  fecunda  quantitas,& 
tertiaerit  quadratum  haius ,  fcilicet  v. 
cubica  -7  p.  ty.  7T8  P-  ^.v.cubicaTm.Bi 
quartaeiitcubus  ieeundae  feu  proportioms, 
'  B  b  3  inde 
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inde  iun&is  quatuor  quancitatibus  fcilicec 
vnitate,  re,  quadrato,  Sc  cubo,  &  diuifo  r  o. 
per  aggregatum  ,  exibit  prima  quanticas, 
qua  dudfca  in  rem  habebimus  fecundam  , 
hacdenuo  du£ta  in  rem  ,  habebimus  ter- 
tiam,  qua  dufta  per  rem,  habebimus  quar» 
tam. 

Q_V  iSTIO  IV. 

Inuenias  quatuor  quanfftates  incontinua 
propordone  ,  quarum  quadratum  quartae , 
arquale  fit  quadratis  prima^  Sc  tertia:  ,  &  ag- 
gregatum  earum  fic  10.  capiam  vcinprae- 
cedente  i.rem,  quadratum  cubum  ,  eric 
igitur  cu.  quadratumxqualis  quad.  quadra- 
to  p.  i .  qtiare  ex  capitulo  deriuatorum ,  rei 
aeftiinatio  eft  rp..  vma  ty..  v.  cubics  *f  p.  yt. 
rk  p-  t  p-  v.  cubica  £  m.  jji.  ~  ,  Sc  hu- 
ius  quadratum,  quodert ,  idem  ,  abie&a  fy. 


19.  quad.  quad.  cum  cubis  Sc  numero squa- 
Iia  quad. 

20.  quad.  quad.  cum  rebus  Sc  numero  a:- 
quaiia  quad. 

In  his  igitur  omnibus  capitulis,  quxqui- 
dem  funt  generaliffima  ,  vc  reliqua  omuia 
fexaginta  feptem  fuperiora ,  oportec  reduce- 
recapitula,  in  quibus  ingredicur  cubus,  ad 
capitula  ,  ingreditur  res  vt  feptimum  ad 
quarcum,  &  fecundum  ad  primum  ,  deinde 
quarremus  demonftrationem  hoc  modo. 

Demonstratio. 

Sic  quadratum  a  f,  diuifum  induo  qua- 
drata  a  d  &  d  f,&c  duo  fupplementa  d  c  & 
dc  j  &  velim  addere  gnomonem  k  f  g  cir- 
cuncirca  ,  vc  remaneac  quadratum  totum 
a  h ,  dico  quod  talis  gnomo  conftabic  ex 


vma  eft  tercia  quanticas  ,  inde  du&is  inui-     duplo  g  c  additae  lineae,  in  c  a ,  cum  quadra- 


cem  fecunda  Sc  tertia,  vel  fecunda  ad  fuum 
cubum,  vel  tertia  ad  quadratum  ,  Sc  addira 
vnicace  confurgit  quarta ,  quibtis  quatuor 
quancitacibusiun&is,  fi  per  eas  diuiferis  10. 
fiabebis  primam  quarficarum  ,  qua  ducla 
per  fecundam  ,  Sc  rerciam  ,  &  qiiartara , 
praecedencium  ,  habebis  fecundam  &  ter- 
tiam,  &  quartam  quantitatem  quas  qu$ie- 
bas. 

R  E  G  V  L  A  II. 

i  Alia  eft  regula  nobilior  prarcedente ,  & 
eft  Ludouici  de  Ferrariis ,  qui  eam  me  ro- 
gante  inuenit,  Sc  per  eam  habemus  omnes 
a-ftimationes  ferme  capitulorum ,  quadr. 
quadrati  &  quadraci  rrn.mi ,  Sc  numeri,  vel 
quad.  quadrati  cubi,  quadrati  &  numeri,  & 
€go  ponam  ea  per  ordine  hoc  modo  vt  vides. 

i.quad.  quad.  aequale  quad.  rebus  &  nume- 
ro. 

2^quad.  quad.  a?quale  quad.  cubis  &  nume- 
ro. 

3.  quad.  quad.  ajquale  cubis  Sc  numero. 
4-quad.  quad.  aequale  rebus  Sc  numero. 
5.  quad.  quad.  a;qualerebus  Sc  numero. 


to  g  c,  nam  f  g  conftat  ex  g  c  in  c  f>  ex  dif« 
finicione  data  in  inicio  fecundi  Etemento- 
rum,  Sc  c  f  eft  sequalis  c  a,  ex  diffinicione 
quadrati,  &quia  per  44.  primi  Elemento- 


5L 


m 

rum,  k  f  eft  asqualis  f  g,  igitur  duxfuper- 
ficies  g  f  Sc  f  k  conftant  ex  g  c,  in  duplum 
c  a,  Sc  quadratum  g  c  eft  f  h,  per  coroll.  4. 
fecundi  Elemencorum ,  igitur  patet  propoli- 
tum,  fiigicuradfit  r.  quad.  quadutum, 
&  c  d  ac  de,  $.  quadrata  ,  Sc  d  f  9.  erunt 

6.  quad.  q uad.  cum  rebus  squalia  quad.  &     b  a  1 .  quadratum,  Sc  b  c  5.  neceftario.Cum 
numero.  igicur  volueiimus  addere  quadrata  aliqua, 

7.  quai1. quad.  cum  cubis  «qualia  nurnero.       add  c  &  d  e,  &  fuerinc  c  I  Sc  k  m  erit  ad 

8.  quad.  quad.  cum  rebus  sequalia  numero.     complendum  quadratum  fotum  neceiratia 

9.  quad.  quad  cumquad.a;qualia  cub.  Sc  nu-     fuperricies  1  n  m  ,  quae  vc  demonftratum 


mero. 

10.  quad.  quad.  cura  quad.  aequalia  rebus 
&  numero. 

1 1.  quad.  quad.  cum  quad.  &  rebus  a?qualia 
numero. 

12.  quad*  quad.  cumquad.  Sc  cubis  arqua- 
Jianumero. 

ij.  quad.  quad.  cum  quad.  &  numero  je- 

qualia  cubis. 
j 4-  quad.  quad.  cum  quad.Sc  numero  £equa- 

lia  rebus. 

iy  quad.  quad.  cum  nutnero  asqualia  cubis 
Sc  quad. 

iG.  quad.  quad.  cum  numeroarqualia  cubis. 
17.  ^uad.quad.  cum  numero  xqualia  rebus 
&  quad. 

i  8.  quad.  quad.  cum  numero  aequalia  rebus. 


eft,  conftaC  ex  quadrato  g  c  numeri  quadra- 
torum  dimidiad  ,  nam  c  i  eft  fupeificies  ex 
g  c  in  a  b  ,  vt  oftenfum  eft  ,  &  a  b  eft  r. 
qnadratum,  quia  ponimus,  a  d  1.  quad. 
quadratum,  f  I  vero  Sc  m  n,  fiunt  ex  g  c  in 
c,-b,  ex  42a  primi  Elemencorum  ,  quarefu- 
pcrficies  i  n  m ,  &  eft  numerus  addendus , 
fitexg  cin  duplum  c  b,ideft  innumerum 
quadratorum,  qui  fuictf.  &  g  c  in  feipfaru, 
id  eft  numero  quadratorum#addico  ,  Schzz 
demonftratio  noftra  eft. 

Hoc  pera(fto  ,  femper  reduc.es  partem 
quad.  quadcati  ad^.  id  eft  addendo  cantum 
vtrique  parci,  vt  1.  quad.  quadratum  cum 
quadrato  Sc  numero,  habeanc  radicem , 
hoc  facile  eft  ,  cttrn  pofueris  dimidiumnu- 
meri  quadratorum,  radicem  numeri ,  icem 

facies, 
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facieS  ,  vc  denominationes  extrcmx  finc- 
plus,  in  ambabus  a*quation;bus,  namfecus» 
crinomium  lcu  Binomium  reda&um  ad  tri 
nomium,  neceflario  carerec  radice. 
j  Quibus  iam  perattis ,  addes  tancum  de 
quad  atis,  &  numero  vniparti,  per  tertiam 
regulam  ,  vt  idem  additum  alteri  parti ,  in 
qua  erunt  res ,  faciant  trinomium  habens 
Ri.  cjuadratara  per  pofitionem ,  &  habebiS 
numcrum  quadratorum ,  &  numeri  adden- 
di  vtrique  parti ,  quo  habito,  ab  vtroque 
extrahesi^.  quadratam,qi:ia?  erit  in  vna  ,  i. 
cj  iadiatum  p.  numcro,  vel  m.  numcro,  cx 
alia  i.  pofitio  vel  plures  p.  numero,  vei  m. 
numero ,  vel  numerus  m.  pofitionibus,  (jua- 
re  pev  quintum  capitulum  huius  ,  habes 
prpoofitum. 

Q_V  &  s  t  i  o  V. 

Exemplum  ,  Fac  ex  10.  tres  partes  in 
concinua  proportione,  ex  quarum  dudtu 
primae  in  fecundam  ,  producantur  6.  Hanc 
proponebat  loannes  Colla ,  Sc  dicebat  iolui 
non  poife  ,  ego  vero  dicebam ,  eam  poife 
fo!ui  ,  modum  tamen  ignorabam  ,  donec 
Ferrarius  eum  inuenit.  Pones  igitur  me- 
diam  i .  poiitionem ,  prima  erit  -'^  &  ter- 

tia  eric  —  cubi,  quare  hxc  arquantur  i  o.  du- 
cendo  omnia  in  5.  pofitiones ,  habebimus 
Co.  pofitiones ,  aequales  i.  quad.  quadrato 
p.  6-Cjuadratisp.  36.  adde  ex  quinta  regu- 
la,  6.  quadrata  vtrique  parti ,  habebis  i. 
quad.  quadratum  p.  n.  quadratis  p.  $6. 
aequalia  6  quadratis  p.  90.  pofitionibus  , 
nam  fi  aequalibus  xqualia  addantur  ,  tota 
fient  aequalia  ,  habentautem  1.  cjuad.  qua- 
dtatum  p.  i  2.  qjadratis  p-  36.  radicem  & 

1  .qd.quad.  p.tf.quad.p.jtf.  aequalia  (To.pof, 

6.  quad.  6-  Cjuad. 

l.quad.  quad.  p.  1  2.  quad.  p.  $6.  aequalia 
6.  quad.  p.  60  pof. 

1.  pof.  I.  cjuad.  p.  1  z.pol. 

eft,i.  quadratum  p.  6.  quam  fi  haberent 
6.  quadrara  p.  60.  pofiuonibus  iam  habe- 
remus  negocium,  led  non  habent  ,  addendi 
igitur  funt  tot  quadrad  5c  numerus  idem 
ex  vcraqueparte  ,  vt  in  priore  relinquatur 
trinomium  habcns  radicem,  in  alceroautem 
fiat,  fic  igitur  numerus  quadratorum  i.pofi- 
tio,&  quia  vt  vides  in  figura  tertiae  regulae, 
cl  &  m  k,  fiunt  ex  dupio  g  c  in  a  b,  Sc  g  c 
efl  t.  pofitio,  ponam  numerum  quadrato- 
rum  addendorum  femper  2.  pofitiones  ,  id 
cftduplum  gc  ,  Sc  quia  numerus  addendus 
ad  36.  eft  l  n  m  ,  &  ideo  quadratum  gc 
cumeoquod  fit  exgc  duplicatoin  bc,  feu 
cx  g  c  induplum  c  b ,  &  eft  12.  numerus 
quadratorum  priorum,  ducam  igitur  1.  po- 
fitiouem  ,  dimidium  numeri  quadratorum 
additorum  ,  femper  in  numerum  quadrato- 
rum  pnorum  ,  &  in  fe,  &  fient  1.  quadra. 
tum  p.  12.  pofitiombus  addenda  ex'  alia 
partc,  &c  etiam  2.  pofitiones  pro  numero 
quadratorum ,  habemus  igitur  iterum  ex 
communi  anirai  fencentia,quantitates  infia 
icriptas,  inuicem  sequales ,  &  vtraque  ha- 
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bcnt  radicem  ,  prima  ex  regula  tertia  ,  fed 
fecunda  quantitas  ex  fuppofico ,  igitur  du- 

1.  quad.qd.  po.  1.  pof  p.  I2.qd.  ^t.p.quad. 
6.  1  2.  pof.additi  numerip.  3<J.  aequalia. 
'  i.  pof.  p.(i.quadrato,p.  6o.pof.  p.  i.quad. 
p.  12.  pof.  numeri  additi. 


'£ta  prima  parte  trinomij  in  tertiam,  fit  qua- 
dratum  dimidix  partis  fecunda;  trinomij  , 
quia  igitur  ex  dimidio  fecundae  infe  ,  fiunc 

000.  quadrata  ,  &  ex  prima  in  tertiam  , 
fiunt  2.  cubi  p.  30.  quadratis  p.  72.  pofi- 
tionibus  quadratorum,  fimiliter  erit  depri- 
mendo  per  quadrata  ,  quia  acqualia  per  as- 
qualia  diuifa  ,  producunt  xqualia ,  vti.  ctl. 
p.  30.  quadratisp.  72.  pofitionibus  aequan- 
tur  900.  quare  1.  cubus  p.  1  5.  quadratisp. 
3 G.  pofitionibus  aequantur  450. 

Sufficic  igitur  dcducendo  ad  regulam  , 
habere  femper  1.  cubum  p.  numero  prio- 
rumquadratorum,  addita  ei  quarta  parte  p. 
numero  pofitionum  tali,  qualis  eftnumerus 
xquationis  primus  ,  vt  fi  habuerimus  1. 
quad,  quadratum  p.  1 2.  quadratis  p.  36". 
xqualia  6.  quadratis  p.  60.  pofitionibus  , 
habebimus  1.  cubum  p.  15.  quadratis  p. 
36.  pofitiombusxqualia  450.  dimidio  qua- 
draci  dimidij  numcri  pofitionum  ,  &  fi  ha- 
bererous  1.  quad.  quadratum  p.  16.  qua- 
dratisp.  64.  aqualia  80.  pofitionibus  ,  ha- 
btremus  1.  cubum  p.  20.  quadratis  p.  94, 
poficionibus  xqualia  800.  &  fi  habercmus 

1.  quad.  quadiatump.  lo.quadratis  p.  100. 
aequeilia  80.  pofnionibus,  haberemus  i.cu- 
bum  p.  25.  quadrads  p.  Joo.  pofitionibus 
aequalia  800.  igitur  hoc  habito,  in  priore 
exemplo  habuimus,  1 .  cub-  p.  1  5.  quadra- 
tis  p.  3,6.  pofitionibus  aequalia  450.  igitur 
rei  aeftimatio  ,  perdecimum  feptimum  capi- 
tulum  ,  eft  ^i.  v.  cubica  287-7  _p- 
80449^-  p.  |t.  v.  cubica  2  87T>  m. 
804497-  m.  5.  hic  igicuc  cft  numerus  qua- 
dracorum  ,  qui  duplicatus ,  eft  addendus  ex 
vtraque  parte,  quia  fuppcnuntur  2.  res  ad- 
dendae ,  &c  numerus  addendus  ex  vtraque 
parte ,  ex  demonftratione ,  eft  quadratum 
huius,  curn  eo  quod  fic  ex  hoc  in  1  2.  nu- 
mcrum  quadratorum  ,  manifeftum  eft  au- 
cem  ,  quod  y..  quadrata  prirni  aggregati , 
femper  eft  1 .  quadtatum  p.  dimidio  numeri 
quadratorum,  ablque  alio,  feu  p.  i.  pof.  p. 
dimidio  prioris  numeri  quadratorum  velut 
1,  quad.quad.  p.  6.  quad.  p.  9.  eft  144.  &c 
l.  quad.  quad.  p.  2.  pof.  p.  6.  quadratorum 
p.  p.  1.  quad.  p.  6.  pof.  numeri  aiTumpti  p. 
9.eftsequale  225.  cft  r.  quad.  p.  1.  jpof. 
numeri  aifumpti  p.  3.  Eft  autem  1.  poi.  p. 
3.  dimidium  1.  pof  p.  6.  numeri  quadratc- 
rum  &  ideo  cum  pofitio  fit  alterius  generis 
aquadrato,  oportet  inuenire  prius.aeftima- 
tionem  eius,  &  eft  numerus  firoplex  adden- 
dus,  vt  in  pra:feuti  exemploeri^^i.  v.  cubi- 

ca  *87tP-  V-  80449T  P-  v'  cub>  1 87^" 
m.  i}£.  80449T  P-  1  • &  noc  dimidium 
prioris  numeci  quadratorum  fuit  6.  &in  ad- 
dito  trinomi®  fuit  m.  5.  igitur  totum  fuir, 
vtdixi ,  verum  reliqua  pars,  fuit  quadrata 
(j,  p.  duplo  huius  numeri ,  igttur  fuit  mi- 
,  B  b  4  merus 


ig6  ArtisMagnse, 

merus  quadratorum.  fy.  v.  cubica  2500.  p- 
^i.  5  1 4875 1.  p.  ^i-  v.  cubica  1300.  m. 
5 14875 2.  m.  4.  &  numerus  rerum  ex  fup- 
pofito  fuit  60.  &;  numerus  eft  (vt  oftenfum 
eft)  quadratum  di&ae  quantitatis,  plusduo- 
decuplo  ipfuis  quantitatis  ,  verum  quia  ex 
fuppofito  ,  ex  numero  quadratorum  in  nu- 
merum  acquationis  fit  quadratum  dimidij 
numeri  reru,  igitux  diuifo  900.  quadrato  di- 
midij  numeri  rerum  ,  per  numetu  quadrato- 
rum  ,  exibit  numcrus ,  quantitates  igitur 
funt  hac,  vt  vides,  &c  quia  Iatus  a  g  eft  com- 
pofitum  ex  iateribus  duorum  quadratorum 
a  d  &c  d  h  dimhTis  fupplementis ,  erunt  bl. 

quadrata  i$i.  v.  cubica  3 200.  p.  1^5  14S75  2. 
p.  yi.  v.  cubica  2300.  m.  iji.  5  1487 5 2. 
m.  4. 

res  60. 
900. 

numerus^i.  v.  cubica  2jso.p. ^i. 5  148452. 
p.  ^i.  v.  cubica  2 3000.  rh.  i$i.  5 1 4845  2. 
m.  4. 


primac  &  tertice  harum  quantitatum  iun- 
&x  inuicem,  %l.  v.  totius  aggregati ,  quare 
fy.  primse  &  tertiae  quantitatis ,  aequantur 
1.  quadrato  p.  t$l,  v.  cubica  287-^-  p.  yt. 
80449-^-  p.  ^i.  v.  cubica  t%y-^.  m. 
8°449-f  p-  1.  fed  ^t.  primac  quantitatis,eft 
numerus  rerum ,  quia  eft  %l.  tocidem  qua- 
tkatortim,&  tertiae  quantitatis  eft  nume- 
rus,quia  tertia  quantiras  eft  numerus,habe« 
mus  igitur  i.quadratu  p.numerojzquahare- 
bus  &  namero,  minue  minore  numerum  de 
maiore,  accipiendo  qi.  ideft  accipiendo^. 
denominatoris  6c  numeracons,  habebis  t. 
quadratum  p.  hoc  numero  toco  m.  numero 
infrafcripto,  a?qualia  numero  rerum  ,  huic 
fcilicet ,  ^t,  vniuerfaliflima  v.  cubicae 
2300.  p.^i.  v.  cu.  287^-  p.  ^i,  80449^- 
p.  fy.  v.  cu.  2877-  m.  iji.  80449^  p.  4. 
30. 

ijt-  v.  ma.  fy.  v.  c.  2300.  p.  Ei.  5148752. 
p.  v.  cu.  2300.  m.  -^.5148752.111.  4. 
152.  5148452.  p.  ^,.  v.  cubica  2300.  m. 
5148452-  m-  4.  nec  refert,  quod  numerus 
ilre  fitcompoficus  ex  p.  &  m.  nam  tantum 
refert  dicere,  1.  quadratum  p.  S.axpiatur 
6.  rebus  ,  quantum  dicere  1.  quadratum  p. 
10.  m.  2.  sequacur  6.  rebus  ,  fequere  igitur 
capitulum  quintum,  de  quadrato  8c  nume- 
ro,  acqualibus  rebus ,  ducendo  dimidium 
numeri  rerum  in  fe,  &  auferendo  numerum 
sequacionis  inde  refidui  fumendo  fy.  genera- 
lem,  quam  addes  dimidio  numeri  rerum,  & 
habebis  rem  quae  fuit  media  quantitatum 
analogarum  qusfirarum. 

Q_v  isuo  VI. 

Inuenias  numerum,  qui  fic  squalis  radi- 
ci  fuaz  quadrata: ,  &  duabus  radicibus  cubi- 
cis  pariter  accepcis,  dices  igitur  fi  tal  s  nu- 
merusfueric  cu.  quadratum,  radix  fua  qua- 
drata  neceiraiio  eft  1.  cubus,  &  duaeradTces 
cubicae  lunc  2.  quad.  igitur  1.  cu.  quadra- 
tum,sequabitLir  i.cubop.  2.  quadratis  de- 
ducendo  igiturad  infariorcs  denominationes 
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per  quad.  erit  quad.  quadtafum  sequale  1. 
poficioni  p.  2.  poiui  autem  2.  radicibus  cu- 
bicis,  quia  cum  regula  fit  gentralis,  hoc  ta- 
men  modo  dupliciter  foku  poteft  ,  vt  pate- 
bit.  Namque  fi  1.  quad,  quadratum  aeqtu- 
tur  1.  pofitioni  p.  2.  igitur  r.  quad.  quadta- 
tumm.  1,  aquabitur  1.  pofitioni  p.  i.nam 
ab  sequalibus  arqualia  atiferuntur,  diuide 
igicur  ambo  haec,  per  1.  pofitionem  p.  1. 
communem  diuiforem  ,  habebis  1.  cubum 
m.  1.  quadrato  p.  1.  pofitione  m.  i.asqua- 

1.  quad.  quad.m.  1. 
1.  pof.  p.  !• 

i.  pof.  p.  1- 

i .  cu.  m.  i.  quad.  p.  i.  pof  m.  1  • 

N,  I  . 


lia  1 .  igitur  1 .  cubus  p.  1  •  pofitione,  a-quatut 
1.  quadrato  p.  2.  igiturexdecimo  odauoca- 
piculo,  rei  aiftimatioeft^.  v.  ctibica  ^r.u 

1     a,    »  |  214  I      -      47  '  *r 

p.  ^m.  ^l.  v.  cub.  ^l.  r9iz  m-  7i  P*  >  »  * 
cu.  quadratum  huius  elt  ntimertis  quacfitus, 
cuius  ^.quadrata,  &  2.  radices  cubica;  funt 
illi  xquates ,  &  tales  radices  funt  duplum 
quadrati  huius  quantitatis  cum  fuocubo. 

Ac  reguja  generali  fic  faciemus  qu:a 
enim  1.  quad.  quadratum  aequatur  i.po/i- 
tioni  p.  2.  addemus  ad  vtramque  pattem  2. 
pofit4ones  quadratorum,  cui  fublcripfiraus 
quad.  vt;  intelligas  non  eile  ex  genete  prio- 
rum  denominacionum  ,  fcd  etle  poiitioncs 

1.  quad.  quad.  p.  2.  pof.  p.  1.  quad. 
numeri  quad.  numeriquad. 

2.  pof.  p.  1.  pot.  p.  2.  p.  t  -  quad. 
numeri  quad.       ntimeri  quad. 

Y  quad.  4.  poi.  p.  2.  cub. 
numeri  quad. 

~  aquatur  2.  cu.  p.  4-  poi. 

■^sequatur  1 .  cu.  p.  2.pof 


quadt*atorum,igitur  numerus  addendus5  eft 
1.  quadratum  numeri  quadiatorum  ,&hoc 
eft,  vt  in  tertia  rtgula  huius  capituli ,  qua- 
dratum  d  f,  nam  hic  additio  fupplemento- 
rum  eft  vt  d  c,  a  c  ,  d  e,  ad  quadiatum  fiift- 
plex  a  d ,  igitur  fufticit  addere  quadratum 
d  f,  abfqne  additione  fupeificierum  f  1& 
mn,qua;  erant  neccllariac  m  exempioquin- 
tae  quafftionis,  quia  igitur  additis  2.  podtio- 
nibus  p.  1.  quadrato  num  ri  quadtacoruin, 
ad  1.  pofitiouem  p.  2.  fit  totum  2.  pofitio- 
nes  numeri  quadratorum  p.  1.  pof  p.  2.  p. 
1 .  quadrato  numeri  quadratoium  ,  &  hoc 
habet  radicem  ,  oportet  vt  qnadracum  di- 
midi)  mediae  quantitatis,  quae  eft  1.  poli- 
tio,  aequetur  ducl:ui  extremorum ,  igitur-f 
quadrati,  -rquabitur  quadrato,  ^..cubomm 
p.  4.  pofitionibuS  numeri  prforis,  quareab- 
icdis  quadratis  ytrinque,  fiet^  aequalis  2. 
cubis  p.  4.  pofitionibus,  tk  -^-arqualis  i.cu- 
bo  p.  2.  pofitionibus  ,  quarc  rei  a:(timatio 
efti^.  v.cubica^..  p.-rrin.  v.  cubica 
m.  hic  igitur  eft  numcrus  qua- 
dratorura  addendus  vtriqueparti ,  &  dupii- 

catur, 
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catur,&  quadratum  huius  eritnumtrus  ad- 
dendus  ad  vtramque  partem  ,  &gvatia  ch- 
rioris  intelligentia?  appofui  hic. 

Prima  i .  quad.  quad.  p.  quad-  fy-  v.  cu. 
*  iS^TP-T™-  v.cu.  qi.  19—7  m--f 
p.  numero     v.  cu.  0  p.      ~  p. 

1051     _^  107?     *"  i 

V.cu.--5T  m.^.— m.T. 

Secundaquad.  ^t.  v.  cu.  fy.  1517777-  p.  4" 
m.  v.cu.  ^i.  19^— m. "7-p.  l.  pof.  p. 
numero      v.  CU,  ~  p.  p.  v. 

cu.T!F  m.  ^..^p.  f. 

Manifefturaeft  igitur,  quodiji.primi,  efl: 
1.  quad.  p.  cubica  ~-  f  77  m- 
v.  cubica  $i.  Ijjf  m.  &  radix  iecundi,  eft 
res  g.  i.  generalis  i^.  v.  cubicae  1 977,7-  p« 
T  m>  v.  cu.  $i.  1  gj!—-  m.  7-  p.  numero 
*•  v'na ^i.  v.  cubic*  jf£-  p.  i?i. p.  v. 
cu.  JgJ  m.  7^  p.  —  &  hoc  ,  vt  dixi, 
quialatus  a  d  quadrati,componiturex  a  b,& 
bclateribus  quadratorumextremoru,abfque 
coromemoratione  fupplementorum.  Ma- 
nifeftum  eit  etiam ,  quod  numerus ,  qui  eft 
cum  1.  quad.  eft  minor  numero  qui  eft 
cum  rebus ,  igitur  habebimus  1 .  quadra- 
tum  aequale  rebus  fy.  g.  iji.  v.  cubicse  v/l. 

j?TT  P-  T  m-  v-  cu-  l9^T^  T  P- 
numeto,  hoc  fy.  g.  ^i.  v.  cubicaeTs—  p.  34. 

'051     "  1071;    r  » 

m-  ^i-  TT^  P-  T  m- 
2075 
CLl.  I$£.  ~ 


»o75 

TTVoT  P-  * 


v.  cu. 

^.V.CU.  ^i.^K"  P«  Tm'^-V 

rn.  -^.  Qiiare  ducemus  dimidium  numeri 
rcrum  fe,  &  eft  vt  ducamus  totum  in  fe,  & 
fit  idem,  dempca  ^i.  vm* ,  deinde  accipie- 
mus  quartam  partem  produch,  &c  eft  dimi- 
dium  vitima;  iu.  v.  quz  eft  m.  fupra  pofi- 
ta:,  ideo  addita,  rclinquetur  numerus  totus 


compoiirus  iji.  vma  ive*  cu 


b-  v-  TTfTp'  ¥• 

•        m-„^-7^  P"  T 
m.  ijt.  v.  cu. 


^TrrP*     v-  i*6 
m.  ^t.  v.  cu.  ^.7T77?P 

rh.  77j#  &  radix  huius  totius  c  ,  addi- 
ta  dimidio  numerirerum,  id  eft  huic  nume- 
to  gi.  \ a'  fy.v.  cu.  ^gSf  p.  7rg  m.  ^t.  v. 
cu.  ^t.  -~^-s  m.      conftituit  rem. 

Et  fi  dixillet,  quod  numerus  propofitus 
a;quaretur  radici  quadratse  &cubicae  pariter 
acceptis,  non  potudfet  folui,  niii  hoc  fecun- 
do  modo ,  per  regulam  generalem.  Dedu- 
cere  autem  ailtimatlones  zquales  ad  idem, 
vt  primam  aEftimationem  ad  fecundam  , 
iam  te  docui  iti  libro  quantitatum  analoga- 
rum,  quamuis  fit  dJicillima  operatio,  & 
ideo  complementum  in  his  operationibu?, 
eft  quafi  extremum,  ad  quod  peruenit  perfe- 
ftio  humani  intciledtts  ,  vel  potius  imagi- 
nationis ,  in  hoc  enim  cognofces  illorum 
difftrentiam. 

Q^V  ^CSTlO  VII. 

Si  quis  igitdt  dicat,  inuenias  nnmerum 
qui  djdus  in  ^i.cubica  laam  p.6.  faciat  64. 
dices  igitur,  poli:o  eo  numerd  i.cubo,  ha- 
bebimus  1.  quad  qnadrarum  p.  6  cubis 
arqualia  64.  quare  per  ier/timam  tianlmu- 
tandi  rcgulam  feptimi  capiruh  huius  habe- 
bimus  i.quad.  quad  equale  6.  rebusp.  4. 
vnde  habita  aeltimacione  ex  hoc  capitulo 
per  nonam  regulam  eiufdem  capituli ,  ha- 
bebimus  intentum.  Et  quibufdara  ade6  vi- 
debuntur  difficiles  hx  opeiatiunes ,  vt  vix 
eas  veras  clfe  aedanc ,  nos  autem  oftendi- 


mus  modum  ,  quo  quantitates  iftae  aicgse 
a:qijiualentes  numeris ,  ad  numcros  redu- 
cantur  3  &C  dedimus  demonftrationem  y- 
tramque,  d£  Geonietncam  a  caufa  ,  & 
Arithmeticam  ab  eftedtu. 

Qjf  je  s  tio  VII  I. 

Fac  ex  6.  tres  partes,  in  continua  propor- 
tione,  quarum  quadrata  primae  &c  fecunda?: 
iundta  firnul  faciant  4.  ponemus  primam 
1.  pohtiqnem  ,  quadratum  eius  eft  1.  qua- 
dratum  ,  refiduum  igitur  ad  4.  eft  quadra- 
tum  fecundce  quantitatis,  id  eft  4.  m.  1.  qua- 
drato  ,  huius  radicem ,  8c  1  polltionem  de- 
trahe  ex  6,  habebis  tertiam  quantitatem, 
vtvides,  quaredudta  primain  teriam,  ha- 


i.pof.  |  v.  ^.4.  m.  1.  quad.      m.  1.  pof, 

m,      v.  4-  m.  1 .  quad. 
6.  pof.  m.  i.quad.rh.      v.  4.  quad.  m.  1. 

quad.  quad. 


4.  j6.  poi.xn.  fy..  v.  4.  quad.  m.  i.quad. 
quad. 

6.pof.  m.  4.  xquaj.      v.  4.  quad.  rn.  1. 

quad.  quad. 
$6.  quad.  p.  1 6.  m.  48.  pof.  asquantur  4» 

quad.  m.  1.  quad.  quad. 


32.  quad.  p.  16.  p.  x.  quad.  quad.  sequa- 
lia  48.  pof. 


1 .  quad.  quad.p.  3  2.  quad.  p.  z$6.  aequa- 
lia  48.  pof.  p.  240. 


bebis  6.  pofiiones  m.  1.  quadrato  m.  v. 
4.  quadratorum  m.  1.  quad.  quadrato  aequa- 
lia  4-m.  i.quad.  quadrato  fecunds  ,  abiice 
x,  quadratum  m.  ex  partibus,  habebis  4. 
aqualia  6.  pofitionibus  m.  fy.  v.  4- 
m.  1.  quad.  quadrato,  quare  6.  poiitiones 
m.  4.  acquantur  ^a.  v.  4.  quadratorum  m.  1. 
quad.quadrato.Quare  quadrata  horum  etiarn 
asqualia  funt ,  a  quibus  abiice  4.  quadrata 
comraunia,  ex  vtraque  parte,  habebis  tan- 
dem  32.  quadrata  p.  16.  p.  1.  quad.  qua- 
drato,  aequalia  48.  pofitionibus ,  quare  ad- 
dendo  240.  vtrique  parti,  id  eft  refiduunjt 
quadrati  dimidi)  numeri  quadracorum  ,  ha- 
bebis  1.  quad.  quadratum  p.  52.  quadratis 
p.  i$6.  aequalia  48.  poficionibus  p.  240. 
addas  igitur  2.  pofitiones  quadracorum  p. 
u  quadratop.  32.  pofitionibus  numeri  qua- 
dracorum  vtrique  parti ,  prima  igitur  pars 
habec  radicem  neceirario  dc  quia  volumus 
fecqndam  etiam  habere,quae  eft  2.  pofitio- 
nes  quadratorum  p.  48.  pofitiombus ,  ex 
priuribus  p.  i.quadrato  p.  32.  poficionibus 
nu  neri  quadratorum  p.  240.  ducemus  pri- 
mam  partem  trinoraij  in  tertiam  vc  vides, 
&  iimidium  fecundae  in  fe ,  6V  fient  576. 
quadiata  arqualia  2l  cub.  p.  C4.  quadratis 


57  6.  |  quad.  ' 
i.  pof.  p.48.pofp.  i.quad.p.3  2.pof.p.240, 
quad.  numeri  quad. 


1 .  cuk  p.  6*.  quad.  p. 4.  . pof.  1  quad, 
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p.  480.  pof.  cjuadratorum,  igitur  2.S8.  a> 
quantur  1,  cubo  p.  3  2.  quadratis  p.  pof. 
240.  quare  per  17.  eapitulum  huius,  habe- 
bunus  1.  cubum  xqualem  101-j-  rerum  p. 
420^,  inde  habita  huius  aeftimatione  per 
iuum  capitulum ,  minue  io~,  tertiam  par- 
tem  numeri  quadratorum  ,  peti?.  cap.  & 
coniurgit  rei  ficta:  asftimatio,  habebis  igi- 
tur  1.  quadratum  p.  16.  p.  di&a  aeftimatio- 
ne,  ex  vna  pane ,  aequalia  rebus  quae  funt 
dupli  a;ftimationis  inuenta?  p.  fy.  aggrcgati 
ex  quadrato  diclae  aeftimationis  ,  &  eadem 
seftimatione  du&aper  32.  &  240.  numero 
addito,  hoc  autcm  vt  liquet,eft  minus  prio- 
re  numero ,  quia  fi  loco  240.  adderentur 
156.  ellent  asquales,  igitur  1.  quadratum 
p.  aeftimatione  inuentap.  16.  rn.  bj..  v.  illa 
trium  quantitatum,  id  eft  quadrati  xftima- 
tionis  eum  eadem  ducta  per  32.  &  cum 
240.  tanquam  vno  numero  ,  aequancur  re- 
bus  quse  funt  fecundum  radicem  dupli  x fti- 
mationis  inuenta?,  quod  eft  propoticum. 

Q_v  i£sno  IX. 

Inuenias  numerum ,  cuiusquad.  quadra- 
tum  ,  cum  quadruplo  fui,  &  S.aequetur  de- 
cuplofui  quadrati ,  dicemus  igitur  1.  quad. 
quadratnm  p.  4.  pof.  p.S.sequantur  j  o.qua- 
dtatis.  Quare  femper  poficiones  dabimus 


1.  quad.  quad.  p.  4.  pof.p.  8. 
1  o,  quad. 


1.  quad.  quad.  p.  8,  |  lo.quad.  m.^.pof. 


1.  quad.cjua.d.  m.  2.  quad.  p.  8. 
8.  cjuad.  m.  4.  pof. 


1.  quad.  quad.  m.  2.  cjuad.p.  1. 
8.  quad.  iv.  4.  pof.  m.  7. 


2.  pof  j  quad.  p.  2.  pof. 


i.cjuad.  cjuad.  m.  2.  pof.  m.  1. 
quad.  p.  1.  quad.  p.  2.  pof.  p.  u 
8.  quad.  m.  2.pof.  quad.  m.4. 
pof.  p.  1.  quad.  p.  21  pof.  171,7. 


cjuadracis,  &  auferemusa  cjuad.  quadrato  , 
&  habebimus  1.  quad.  quadratum  p.  8. 
aequale  20.  quadratjs  m.  4.  pofitionibus,  &c 
cjuia  videmus  numerum  quadratorum  elfe 
magnum  ,  &  rerum  paruum ,  idco  conabi- 
mur  minuere  numerum  quadratorum  po- 
tius,  quam  augere,  &ifaciemus  vt  diminu- 
tio  fitex  vtraque  parte  2.  quad.  nam  a  mi- 
nor-i  ime  a  2.  quadratis  femper  ferme  eft 
incipiendum,  quia  non  oportet  vtveniasad 
m.cjuad.  ex  partererum,  quia  fic  non  habe- 
rent  radicem ,  fubdu&is  igitur  2.  quadratis 


?.m.  2  .pof.quad.  j  4«pof. 


4.  quad. 


i.qd.p.2.pof.m.7 
8.  m.  2.  pof. 


8.  quad.  p.  1  6.pof.m.5<J.m.2.cu.m.4.quad. 
p.  14.  pof.  quad. 

4.  quad.  p.  30.  pof.  [  60.  p.  2.  cnb. 


i"  cub.  p.  30.  arquatur  2.  tjuad.p.  s  f.pof- 
.  pof  2. 


ex  vtraque  parte,  h.ibcbis  i.quad.  quadra- 
tum  m.  2.  quadratis  p.  8.  aequalia  8.  qua- 
dratis  m.  4.  pofitionibus,  clarum  eft  autem 
qu6  d  fi  1 .  cjuad.  quadratum  m.  2.  quadratis 
debet  habers  vadicem,oportet  vt  numerus 
fit  p.  1.  federatp.  8.  igitur  oportebit  aufer- 
re  7.  ex  vtraque  parte,  habebimus  igicur  r. 
quad.  quadiatum  m.  2.  quadratis  p.  1.  x- 
quale  8-  quadratis  m.  4.  pofitionibus  m.  7. 
addemus  igitur  per  m,  vt  didtumeft,  2.  po- 
fitionesquadcatorum  ad  reliqua  2.quadrata 
m.  ex  regula,  &  addemus  per  p.  vt  in  ea- 
dem,  ad  numerum  1 ,  quadratum  p.  2.  pofi- 
tionibus  ex  vtraque  parte  ,  cjuare  habebi- 
mus  partes  aequales,  cjua:  enim  adduntur  &: 
minuuntur  funt  aequalia,  igitur  8.m.  2.  po- 
fitionibus  quadratorum  m.  4.  pofvtionibus  , 
p.  1.  quadrato  p.  2.  politionibus  m.  7.  nu- 
meris,habenc  radicem,  multiplicandoigituc 
primam  paitem,  cjuoe  eft  8.  m.  2.pofitioni- 
bus  quadratorum,  in  tertiam  ,  qua?  eft  1. 
quadratum  p.  2.  pofitionibus  m.  7.  fit  illud 
•quod  vides  a  Utcre,  pro  numero  quadiato- 
rum,  &  hoc  aequale  eile  debct  4.  q uadraris, 
qui  eft  numerus  produftus,  ex  dimidio  me- 
dix  partis  in  fe ,  quare  abiiciendo  quad. 
vtrinque,  fiet  illud  multinomium  ,  £equale 
4.  cjuare  tandem  reductis  partibus  ad  fuas 
confimiles  erunt  2.  cubi  p.  60.  acquales  4. 
quadratis  p.  30.  pofitionibus  ,  &  1.  cub.us 
p.  50.  aequalia  2.  quadratis  p.  15.  pofitio- 
nibus,quare  res  valec  2.  vel  per  capitu- 
lum,  ve.I  etiamfolo  fenfu  experieudo. 

Circa  quod    notanda  funt  tria.  Pci- Nu/i""'1 
mum,  quod  reduxi  rem  adexperimentum  in 
numeris,  vc  videres  veritarem  rei  facilius  , 
Itultumeft  enim  fempet  difficuhatem  adder 
re  difficukati.  Secundum ,  qubd  t.  cubus  p. 
30.  a^qualis  2.  quad.  p.  15.  rebus,  habet 
aliam  rei  arftimationem  quam  2.  quarcogni-- 
ta  eft  ex  fuo  capitulo,  fed  pro  nunc  ne  ope- 
ratio  longior  euadat  ,  eam  relinquimus. 
Terdum  notandum  eft,  cjubd  tu  vides,  de- 
monflrationem  fic  tenerein  m.  ficut  in  p. 
&  qubd  numerus  femper  eft  addendus  ne- 
ceflarib,  quia  confurgitex  quadrato  numeri 
quadratorum  cum  numero  quadiatoriim 
priorum,  feu  quadrata  fint  addenda  feu  rau 
nuenda,  dudtoin  dimidium  numeiicjuadra- 
torum  minuendorum.  Hoc  ftante,  diximus 
cjubd  rei  a:ftimatio  eft  2.  &  addendat  funt 
2.  res  per  m.  quadratorum,  igitur  minue- 
mus  4 .  quadrata  ex  vtraque  parte ,  habebi- 
mus  igitur  1.  quad.  quadratum  m.  6.  cjua- 
dratis  p.  i.zequalia  4.  quadratis  m.4.  poli- 
tionibus  m.  7.  pro  numero  autem  addendus 
eft  quadratus  numeri  dimidi)  quadratorura 
detractorum  ,  &  hocdimidium  eft  2-Cjua- 
dratum  cuius  eft  4.  &  fimiliter  produdtum 
ex  numero  priocum  quadratorumin  rei  sfti- 
mationera ,  quod  produclum  eft  4.  igituc 
addemus  8.  vtrique  parti,  &  fient  tandem 
vt  vides  1.  quad.  quadratu/n  m.  6.  cjuadra- 
tis  p.  9.  «qualia  4.  quadcatis»m.  4.  pofitio- 
nibus  p.  1.  manifeftum  eft  autem  quodam- 
bo  ha^c  habent  radices  duplices,  vt  vides, 
fed  facla  redudlione  veniunt  neceftario  ad 
duocapitula  ,  vel  1.  quadratum  squale  2. 
pofitionibus  p.  2.  vel  1.  quadratum  p.  2. 
pofitionibus  aequalia  4.  horum  capitulo- 

rum 


\ 
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i.quad.  quad.  m.2.quad.p.  i. 
m.  4.  qnad.  p.  8. 

1 ,  quad.quad.m.6.  quad.  p.  i. 

3.  quad.  m.  4.  pof.  m.  7.  m. 

4.  quad.  p.  S. 


4.  qnad.  m.  4.  pof.  p.  1, 


i.quad.quad.rir^.qd.p.?.- 
4.  quad.  m.4.  quad.  p.  1.-- 


1.  quad.  rh.  3 . 
rriif.  quad. 


2.  pof.  m.  1. 
1 .  m.  2.  pof. 


I.  quad.  aequal.  2.  pof.  p.i.  |  rj.  3.  p.  1. 
1.  quad.  p.  2.  pof.  aequal.4.  |  R'..  5.  m.  1. 


p1  asftimatio.         2"  setfimatici. 
res  ^e,  3.  p.  1.       res^i.  5.  rn.  1. 
quad.  4.  p.  Bi.  1  2.  quad.  6.  m.  r:.  20. 
qd.qd.28.p-Ri.768j  qd.  qd,5^.m.Ri.2  88o. 

4-  resRt.  48.  p.4. 
qd.qd.Ri.768.p.2  8 
p.8. 


4-res  r>.  80.  m.4. 
qd.quad.m.  R1.2880. 
p.  jff.    p.  8. 


aggceg.Ri.i20o.p.4o. 

10.  quad.  40.  p.  r>. 

1 100. 


aggrtg.  60-  m.  R:. 

2000. 

1  o.quad.fTo.m.  r:. 

2000. 


rum  aeftimationes  funt  r:.  3.  p.  1.  &:  r:.  5. 
m.  ii  dicoigitur  quod  in  aeftimationibus  1. 
quad.  quadraci  p.  4.  pofitionibus^p.  8.  ae- 
quantur  10.  quadratis  ,  cuius  probationis 
experimentum  habesalsttere  diliicidum,  vc 
patec,  non  declaro  autem,  an  facta  alia  po- 
fitione  perueniremus  vc  dixi,  cum  1.  cubus 
p.  jo.aequabatur  i.quadratis  p.  1 5.rebus,ad 
alias  duas  aeftimationes,  fed  fi  te  deieclat 
operatio ,  per  te  ipfum  potes  illud  inqui- 
rere. 

Q_v  jt  s  t  1  o  X. 

Inuenias  tres  numeros  in  coutinua  pro- 
portione,  quurum  aggrcgatum  fic  8.  &  qua- 
dratum  tertij,  fit  arquale  aggregato  ex  qua- 
dratis  primi  &  fccundi  ,  ponemus  eos  per 
primam  regulam  1.  1.  pof.  1.  quad.  erunr 
igitur  quadrata  1.  i.quadratum,  i.quad. 
quad.  igicur  r .  quad.  quad.  aequatur  1 .  qua- 
drato  p.  1.  quare  ex  capitulo  deriuatiuo- 
rum  vigefimoquarto  ,  Jiabcbimus  rei  arlti- 
mationem  r».  v.  r:.  i-^p.  -r,&:tercia  quan- 
titas  eft  eius  quadratum  ,  fcilicet  r:.  17-  p. 
4-,  &  prima  fuit  1 .  igitur  totum*  aggrega- 
tutn  efti-  p.  ri.  -V ,  p.     v.  ri.  if  p  f, 


rp.  Ri.17- 

Rl.V.  Ri.  >xP»  T 


j  ITp.  R:.  l  —  p.  Ri.  V.  ]Jt.  I—  p.  — . 

hoc  autem  non  eft  8-  vt  propofirum  eft,  dic 
igitur  per  regulam  trium  quanticarum  ,  fi 
1  7-  p.  ri.  p.  Ri.  v.  Ri.  i-J-  p.  j  ellet  8. 
quid  ellct  1.  prima  quancitas  ?  duc  8.  in  1. 
fit  8.  diuide  8.  per  1-7-  p.  R:.  i  -~-  p.  r:.  v.  r:. 
1  ^-p.  -7,  dc  exic  4.  p.  Ri.  v.  fy.  500.  p.  10. 


m.  -Rt.  v.  R:.  1  920.  p.  1  8.  &  haec  eft  prima 
quanrkas,  qua  habita  fi  duxeris  eam  per 
fy-  i'*Vp«  t  *  habebis  tertiam  quancitatem, 
qftam  fi  duxeris  denuo  in  ptimam  quanti- 
tatem  vltimo  inuentarum  ,  jr».  g.  prodiufH, 
eft  lecunda  qnantitas  ,  &  ne  mjreri?  qu6d 
tertiam  quancitatem  praeponam  fecunda:  in 
operatione,  quia  eft  Jonge  fimplicior. 

Qv  isno  XI. 

Si  quis  dicat ,  inuenias  numerum  ,  qui 
duttus  in  r*.  fuam  cubicam  m.  3.  faciat 
64.  Pones  iidim  1.  cubum,  igitur  d  :6tus 
in  R:.  cubicam  m-  j.prodncit  /.  quad.qua- 
dratum  m.  3.  cubis,  iEqualia  64.  ig  'ur  1. 
qu;id.  quadtatum  m.  5,  cubis,  cequatu);  64. 
dico  quod  pofiumus  foluere  modo  iepunite 
quceftionis,  &  etiam  alio  roodo,  fine«anf- 
mutatione,  quopotelt  etiam  folui  feptima 
quaeflio,&  facilius,  fed  volui  docere  ambos 
modos,  vt  melius  fcires  operari ,  debes  igi- 
tur  tcire  duo.  Piimuni,  quod  vt  res  debenc 
femper  manere  ab  alia  parte,  a  qua  eft  nu- 
merus  cum  quadratis,  &  non  a  patte  quad. 
quadrati ,  fic  cubi,  feu  p.  feu  m.  debent  ma- 
nere  cum  quad.  quadrato.  Secundum,  quod 
vt  numerus  rerum  nunquam  debet  variari  , 
fic  nec  numerus  cuborum.  Et  poilijmus  ad- 
dere  tertium  his,  fcilicet,  quod  vbi  funt  res, 
peruenimus  ad  i.quad.  quadiarum  p.quad. 
p.  numero,  rcqualia  quad.  rebus  p.  vtlm.& 
numero  p.  fic  hic  peruenimus  ad  quad.  qua- 
dratum  p.  quad.  p.  numero,  cequalia  quad. 
quad.  cubis  p.  veJ  m.  &  quad.  p.  Hoc  in- 
tellecl;o,  fic  foluitur  quceltio  ,  addes  ad  nu- 
merum  2.  poficiones  quadratorum  ,  igituc 
dudlo  eius  dimidio  in  fe,  fit  1.  quadratum 
numeri  quadratorum  quadratorum  ,  diuifo 
igitur  per  64.  habes^-quad.  numernmqna. 
dracorum  quadracorum  ,  qnare  vides,  quod 

I  ^-qd.p.  1. 1  m.  j.cub. [  i.pof  l^qd. [2.  pof.  jtf 4 
quad.  qd.         .       quad.lqd.qd,  qd. 

addidifti  ad  habendam  radicem  -^-  quadrat. 
pro  numero  quad.  quad.  &  2.  pofiriones 
pro  numero  quad.  igitur  addcs  ead.m  ad 

1.  quad.  quadratum  m.  3.  cubis,  &  habcbis 
~  quadrati  p.  1 .  pro  numero  quad.  quad. 
&  m.  cubis  &  2.  pohtionibus,  pro  nu- 
mero  quadr.  igitur  ad  lioc  vt  Jiabeac  i'a- 
dicem  ,  oportet  vt  extrema  inuiccm  du- 
cia,  producanc , quantun»  dimidium  media* 
qtHmtitatis  in  fe  ,  eft  autcm  dimidium  1-5- 
cubi,  quod  duclum  in  ie  ,  producit  i^r  cu. 
quadrata,  &:  ~-  quadrati  p.  1 .  numeri  quad. 
quad.  in  2-  pofitiones  numeri  quad.  produ- 
cit  cubi  p.  2.  pofitionibus  numeri  cu» 
quadrati,  nam  quad.  quadratum  in  quadra« 
tum  ,  produciccu.  quadratuin,  habes  igituc 
^-cubi  p.  i.  pofitionibus  numeri  cu.  quad. 
aequalia  2~-cu.  quadratis,  igitwr  cu.  quar 
dratum ,  ad  cu.  quadratum  in  cequalitate, 
fic  numerus  ad  numerum,  quare^  cubi  p. 

2.  pofitionibus,  aequalia  2-^-,quare  i.cubus 
p.  (>4-  pofitibnibus  aequaha  72.  quare  rci 
aeftimatio ,  p.  r:.  v.  cubica  R:  1100577  p^ 
}6.  m.  R:.  v- cubica  r:.  11005,7  m._  ,'6.  6c 

duplurri 
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duplum  liuios  pro quadratis  addetur  vcnque 
parti,  radix  igiccir  cx  vna  parce  eft  8.  p.  re- 
bus  fubnumero  a:ftimationis  rei ,  ex  alia  au- 
tem  quadrata  fub  numero  ijt,  v.  T  quadra- 
ti,  huius  aeftirnationis  addito  i.m.  pofitioni- 
biis  fubnamero  ^..dnpli  huius  aeftimationis. 

Q_V  J£  s  t  i  o  XII. 

Si  quisdicat3  i.  quad.quadratum  p.  5. 
arquatur  1  2.  rebus,  addes  2.  pofitiones  qua- 
dratorum,  &  1.  quadratum  luuneri  quadra- 
torum,  quare  fic  habebit  $£.  quadratam  fi- 


£i  quad.  quad.  p,  3.  (  12.  pof. 

2.  poH  qQad.  p.  1.  quad.  m.  5. 


I.qd,  qd.p.2.pof  p.i.qd. 

2.  pof.  |  12.  | 

quad.  m- 

I .  qd.  qd.  p.6,quad.  p.  9. 

6,  quad.  p.  1 

pof.  p. 

ne  numero  vt  clarum  eft  ,  igitur  addemus 
ex  alia  parte  pro  numero  quadratorum  2'. 
pofitiones  >  &c  pro  numero  1.  quad.  m.  3. 
habebis  partes  vt  vides,  quare  multiplicatis 
partibus,  habes  2.  cubos  a:quales  6.  rebus 
p,  $6.  5c,i.  cubum,  arqualem  5.  rebus  p. 
1  8.  &  res  valec  j.igitur  partes  iunt  vt  vi- 
des,  8c  erit  1.  quadratum  p.  3.  primae 
partis  ,  ajqualjs  rebus  fy.  6.  p.  numero 
&  res  quaefita  erit,  %t.  v.  ^i.  6.  m.  iTp" 

Q_V  j£  S  T  I  o     X  I  I  I. 

Inuenias  numerum,  cuius  quad.  quadra- 
tum  cum  duplo  cubi,  fit  p.  ipfo  numero,igi- 
tUr  dices  ,  1.  quad.  quadratum  p.  2.  cubis 
aequanturad  1 .  poficicnern  p.  r.  hicn«nda- 
tur  Iocus  radici  iubtrahendae  ,  nec  diuifioni. 
Sed  dicesexprima  regula,  inuenias  tresnu- 
meros  in  continua  proportione,quorum  ag- 
gregaturn  ad  aggregatum  fecundi  fk  tertij 
eamdem  habeat  ratione  quam  aggregatum 
21  &  311  ad  primum.Pones  igitur  eos  1. 1  ipof. 

1.  quad.  habebis  igitur  i.quad.  quadratum 
p.  2.  cubis  p.  t.  quadrato,  aequalia  1.  qua- 
drato  p.  1.  pofitioni  p.  1.  quare  abiecto  1. 
quadrato  communi ,  habebimus  1 .  quad. 
quadratum  fi.  x.  cubis,  aequalia  1.  pofitioni 
p.  1.  ergo  iam  fcimus  rationes  quantita- 
tum,  quia  vcro  ex  aggregato  in  primam  , 
fit  quadratum  aggregati  lecundae  &c  tertiae , 
igitur  tale  aggregatum  eft  diuifum  fecun- 
dum  proportionem  habentem  medium  &c 
duo  extrema,  &eius  minor  portio  eft  i,  igi- 
tur  refiduum  ( &  eft  maior  portio )  e£t  ilj, 
iT  p-  ~r>  &  hoc  aequatur  (  vt  fupponicur) 
r.  quadratop.  1.  pofitione,  igitur  quantita- 
tes  funt  vt  vides. 

Mediae  igicur  quantitatis  (quae  eftres)  1. 
quad.  quadracump.  2.  cubis  aequantur  ipfi 

prima  1. 

2.  resijt.  v.  j}£.  iT  p.-~-  m.T 

j.  quad.      tTp.  1.  m.  iji.  v.      iT  p.T 

quantitati  p.  1.  id  eft  j^.  iTp.  -f  p.  T:  & 
pei-  Uxc  intelligis  modos  harum  regularum, 
fiexenipla  haec  diligenter  cum  fuis  opera- 
swnibus  animaduertas. 
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t>e  modis  /uppofitionum  genersdium ,  tid> 
artem  maiorem  pertmenttbus ,  df  re- 
gulis  qm  extra  ordmem  fant-,  ac  ajli- 
matiombus  dmerfi  generts  ab  hvs  qum 
dicJa  futrt. 

CV  m  fueric  cubus  a:qualis  quadratts 
&  numero ,  fi  ab  aeftimatione  iila  dc- 
tcahatur  numerus  quadratorum  ,  relinque- 
tur  arftimatio  cubi  tk.  totidem  quadrarorura», 
aequalium  numero  qui  fit  in  eadem  propor- 
tione  cum  numero  primae  aquationis  in 
qua  eft  ipfa  fecunda  aequatio  feu  a*ftima- 
tio  ad  primam  aeftimacionem.  Exemplum , 
cubus  squatur  2.  quadratis  p.  i.^>  &  aetli- 

xltimat. 

i.cu.  a;qual.  2.  quad.  p.  i^|iT 
1.  cu.  p.  2.  quad.  a:qual.  —  1  T 

matioeft  2T,  dico,  quod  fi  abiicias  2.  m* 
merum  quadratorum,  relinquetur  T  ,  arfti- 
matio  cubi  &  2.  quadratorum,  aequalium 
■^t  qui  numerus  eft  in  eadem  proportiop.s 
cum  1  numero  prioris  aequationis ,  in  qua 
eft  —  aiftimatio  fecunda,  ad  2T  primam  x- 
ftimationem,  cuius  demonftratio  lit  hxc, 

IDemonstrati  o. 

Ponatur  a  b  aellimatio  prima,  &  a  c  nu- 
merus  quadratorum ,  &c  eric  b  c  arftimauo 
alicuius  cubi  &C  cjuadratorum  ,  fecundum 
a  c  numerum  sequalium  alicui  numero ,  qui 
fit  e ,  ponacur  vero  d  numerus  ,  qui  cum 
quadratis  a  b  feeundum  numeruma  ca?que- 
turcuboa  b,  quia  igitur  cubus  a  b  aequatur 
produclo  ex  a  c  &  c  b  in  quadratum  a  b  > 


t— .  1 


itemque  produdo  ex  a  c  in  quadratum  a  b 
Cum  numero  d,  erit  d  aeqtialis  produdtocb 
in  ab  quadratum ,  8c  fimiliter  cnbuscb 
cum  produclo  a  c  in  quadratum  c  b ,  arqua- 
tur  e  numero  ,  &c  .aequatur  etiam  produdlo 
ex  a  bin  quadratum  b  c,  igitur  produ^iim 
a  b  in  quadratum  bc,  aequatur  e,  verum  pro- 
dudti  b  c  in  quadratum  a  b,  ad  productura 
a  b  in  quadratum  b  c  ,  vt  a^b  ad  b  c  per 
145.  libnde  prsport.  colligitur,  &in  lib. 
Aliza*.  Proportio  igitur  d  ad  e,  vt  a  b  ad 
b  c,  quod  erat  probandum,  Sirfailiter  fe- 
quitur,  permutando  proportiones  aequacio- 
num  numerorum  ad  fuas  aeitimationes  eaf- 
dem  elTe  ,  ciim  aeftimationuiti  dirTerentia 
fuerit  numerus  quadratoruna. 

Ciim  fuerint  cubus  &  quadrata,  a?qnalia  * 
numero,  item  cubus  aequalis  totidem  qua? 
dratis  eidemque  numero,eric  proportio  ag* 
gregati  ex  prima  aeftimatione  8c  numero 
quadratorum,  ad  refiduum,  quod  fir  detra- 
ilo  a  fecunda  a^timatione  numero  quadra* 

torum* 
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torum,  vt  fccundxxftimationisadprimam 
djjplicata,  velut  Ci  dicam,  cubus  Sc  3.  qua- 
drata,  arquantur  20.  Sc  cubus  sequatui  3» 
quadratis  p.  20.  in  prima  xftimatio  rei  eft 
2.  in  fecunda  eft  fy.  v.  cubica  1 1.  p.  Bi. 
1  20.  p.  Pi.  v.  cubica  1 1.  m.  1 20.  p.  1 . 
dico  qu6d  fi  addas  3.  numerum  quadrato- 
rum  ,  ad  2»  primam  xftimationem  ( Sc  fiet 
5, )  &  minuas  idem  3.  ex  fecunda  adtima- 
tione  (&  fiet  v.  cu.  11.  p.  ij*.  1 20.  p.  i^. 
v.  cu.  j  1.  m.  iji..i  20.  m.  2.J  quod  propor- 
tio  ^.ad  hanc  radicem,  eft  velut  31.  v.  cu- 
bicx  1 1.  p.  iji.  120.  p.  v.  cubica  1  r.  m. 
^i.  120.  p.  1.  acftimationis  fecundae ,  ad  2. 
«fti  nationern  primam,  duplicata,  cuius  rei 
eftdemonftratio  ha*c. 


Demonstratio, 

Sit  asftimatio  prima  b  c ,  fecuuda  a  b  , 
aumeriis  quadratorum  communrs ,  a  d « 
quia  igkur  cubus  a  b,  aequalis  eft  produ&is 
a  d  &  d  b  in  quadratum  a  b  ,  &  a  b  eft 


cubi  2.  xpquad.  Sc  reiinquitur  11.  igituir 
1 .  cub.  p.  1  1.  xquatur  1  2.  rebus,  aeltima- 
tio  autem  eft  1.  detrahc  igitur  1.  ex  2. 
Tpquad.  quia  numerus  eft  minorduplo  cu- 
bi  Tpquad.  relinquitur  *eftimatio  cubip-5* 
icqualis  6.  quad. 

Demonstratio. 

Demonftratio  autem  huius  eft  ,  ponatui: 
abnumerus  quadratorum  9.  a  c  xitimatio 
rei,  cuius  cubus  p.  80.  xquatur  a  b  ductas 
in  af  quadratum  a  c,  &  fit  a  d  tertia  pars 


nuraerusquadratorum »  erit  productum  ex 
db  in  quadratum  a  b  ,  aequale  numero  x- 
quationis  ,  quare  8c  cubo  b  c  cum  produ- 
<Sfco  a  d  in  quadratum  b  c  ,  igitur  quod  ex 
b  d  in  quadratum  a  b ,  sequale  eft  ei,  quod 
ex  aggregato  a  d  &  c  b  in  quadratum  c  b, 
igitur  per  7.  fexti  &  34.  11.  Elcmento- 
rum,  a  d  &  c  b ,  iun&orum  ad  b  d  ,  velut 
a  b  ad  b  c .,  ratio  feu  proportio  duplica- 
ta. 

>     Cutn  fuerint  quadrata  aequalia  cubo& 
numero,  conuertetur  capitulum  in  capitu- 
lum  rerum  zqualium  cubo  Sc  numero  ,  Sc 
acftimatio  fecunda  femper  eft  addenda  vel 
detrahenda  tertise  parti  numeri  quadrato- 
rum.vt  habeatur  prima  ,  Sc  eft  ex  his  ■  qux 
ad  feptimum  capitulum  pertinent,  &  mo- 
dus  cft.  Sume  differentiam  numeri  xqua- 
ionis  propofiti ,  &  dupli  cubi  Tpquad.  Sc 
eam  ponc  pro  numetoj  qui  cum  cubo  arqua- 
tur  rebus  totidcm ,  quotus  eft  numerus  , 
qui  eft  tcrtia  pars  quadrati  numeri  quadta* 
torum  ,  ergo  inuenta  fecunda  aeftirnatione, 
pco  habcuda  prima,  addes  eam  Tpquad.  ft 
numerus  fuit  maior  duplo  cubi  Tpquad.  vel 
minues,  fi  numerus  fuit  mtnor  duplo  cubi 
Tpquad.  &  conflatum  v  el  refiduum ,  eft 
stftimatio  prima. 

Exemplum,  Cubus  &.So.  scquantur  9. 
quadratis,  diipla  cubum  3  qui  eft  Tpquad. 
fit  54.  diffcrentiacuius  ab8o.  eft  26.  igitur 
cubus  p.  16.  aequabitur  27.  rebus  ,  eft  au- 
tcm  27.  tertia  pais  quadrati  9.  igitur  aefti- 
^matio  fecutida  eft  1.  qua:  addita  ad  3, 
Tpquad.  conftituit  4.  acitim  ationem  pri- 
mam  quia  numerus,  quieft  80.  cft  maior 
duplocubi  Tpquad.  quod  eft  54. 

Aliudexemplum,  Cubus  p.5.  ccquatur^. 
quadratis ,  duc  6.  in  fe  fit  $6.  huius  ter- 
tiapars  cft  1  2.  numertis  icrum,  inde  detra- 
he  5.  numerum  xquationis ,  cx  16.  dup!o 
Tom.  IV. 


a  b,  &  fumiliter  de&eb&ag  fuperficies 
xquidiftantium  laterum,  ik  tertia  pars  qua- 
dratia  b  per  pcimam  fexti  Elementorum, 
quia  igitur  ex  baiiiac,  fit  cijbus  a  f  p^ 
80.  erit  quod  ex  b  c  in  a  f  80.  quod  igftur 
ex  bd  in  a  f  80.  p.  eo  quod  ex  c  d  in  a  f, 
detra&o  igitur  quod  ex  b  d  in  a  h ,  &c  eft 
duplum  cubi  a  d,  fiet  quod  ex  b  d  in  gno- 
monem,  16.  p.  eo  quod  ex  c  d  in  a  f ,  at 
quod  ex  b  d  in  gnomonem  ,  aequale  eft 
quadruplo  cdin  quadratum  a  h,  Sc  duplo 
a  d  in  quadratam  h  f ,  eo  quod  lineae  b  e, 
e  d,  d  a,  d  h ,  &  reliqux  fupplementorum 
funt  xquales  inuicem ,  quadruplum  igitur 
c  d  in  quadratum  a  h  cum  duplo  a  d  in 
quadratum  h  f,  xquatur  16.  p.  eo  quod  ex 
c  d  in  f  a,  at  ex  c  d  in  f  a,  fic  cubus  c  d  ,  Sc 
duplum  a  din  quadratum  f  h  ,  &  c  d  in 
iquadratum  a  h  femel ,   jgitur  ablato  eo 
quod  ex  cd  in  quadratum  a  h  femel ,  &.  e%. 
ad  inquadratum  h  f  bis ,  vtrinque,  erit  tri- 
plum  c  d  in  a  h,  scquale  cubo  c  d  p.  16.  at 
quod  ex  c  d  in  h  a  ter  ,  xquale  eftei,  quod 
ex  c  d  in  a  g  femel ,  cum  d  h  fit  tectia 
pars  d  g ,  igitur  quod  ex  cd  in  a  g  tertiam 
partem  quadrati  a  b  ,  xquale  eftcqbo  ipfius 
cd  p.  26. 

Cum  quxflionisfolutio  ad  mulfitudinem  ^ 
dehominationum  perueneiit ,  folutio  ple- 
runque  fperari  poteft,  nam  ex  mala  traifta- 
tione  fxpius  hoc  euenit,  vnde  ad  pauciores 
Sc  notas  denominationes  dedu<5ta  foluitur, 
Sc  generaliter.  At  cum  ad  capitulum  pau-. 
carum  fed  inaequalium  denorhinationum 
peruenerit,  quxitionis  folutio  ,' .  nunquam 
generaliter  ad  cognitionem  perueniet,  cum 
femper  inid  incidatcapitulum,  quod  gene- 
ralem  acftimationis   inueniendx  regulam 
non  habet  :  velut  fi  ad  capitulum  r1  p1 , 
quadratorum  ,  rerum  ac  numeri  deuene- 
rit. 

Cum  veiohoc  in  otrmibus,  tummaxi-5 
me  in  Geometrkis  quxftionibus,  quae  gra- 
tjes  faflt,  plurimum  conferre  lolet ,  vt  prx- 
uias  ah/s ,  ac  minus  difficiles  quasftiones 
oluas.haius  libri  auxilio,  demvim  in  regulas 
C  c  de 


t 
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de  modo  folutiones  has  contrahes ,  inde  cubiea  29 16  ducviciilim  in  $i.  quadratam 
iilarum  auxilio  pededcatim  procedens  per  alterius  fnint  ^i.cubica  58}2-&  9i.cub.216. 
poficioms  praecepta  &  regulas,  ad  aliquod     qusefunc  1 8.  &  6.  &  hae  iun&ae  faciunc  24 


Quaelibec  a:quatio  cubi  «qualis  rebus  &  8 
numero  ,  conuertitur  inconlimilem,  cuius 
numerus  rerum  conftat  ex  diuifioneprioris 
nnmeri  rerum  per  numerum  aequationis ,  & 
numerus  azquationis  eft  jji.  eius  quod  pro- 
uenit  diuisa  monade  per  numerum  aquatio- 
nis,vt  in  exemplo,  cubus  xquetur  tf.pofi- 
tionibus  p.  1.  diuide  6.  numerum  pofitio- 


t « cub.  squalis  6".  pof.  p,  z. 
1 .  cub.  aequalis  3 .  pof.  p.  ty..  T 


1 .  cub.  iequalis  4.  poC  p.  4. 
1  cub.  aequalis  1.  pof.  p.  7- 


i.cub.  arqu._l.s6.  pof.  p.  9. 
1.  cub.  a_qualis  y  pof.  p.-j- 


tandem  borom  capitulorum  notorum  per 
uenies,  ex  quo  dilucida  folutio  apparebit, 

Pisecer  has  autem  seftimationes  .  alise 
qnsdam  emeigw_r,quarum  numerus  eft  in- 
finitus,  nec  vllius  earum  generalis  eftvfus, 
vetum  qu_e  maxime  funt  frequentes  ,  tri- 
bus  modis  liunt.  Aut  enim  regula  peculia- 
ri,  vt  in  fexto  libro  oftenfum  eft.  Tum  ma*- 
gisin  capiculis  otnnibus  quantitatum  con- 
cinue  proportionalium  ,  vt  facile  eft  experi- 
ri.  Aiia.  autera  ex  iterata  regularum  vel 
capiculorum  operatione  ,  yel  mixcione :  vt 
cum  ad  quaefiu  folutionem  pluribus  capitu» 
Jisvelregulis  indigemus.  Exemplum  habes, 
fuperiiis,  Capite  55.  Quxftione  4.  &  Ca- 
pite.51.  Quaeftione  z,  huius,  fed  oportetper- 
flcere.  Tertio  niodo  habebis  varias  aeftima- 
tiones,  cum  capicula  vel  regulas  non  in  nu- 
meiis,  fed  iamvariatis-eftimationjbus  exer- 
cueris,  vt  fidicam,  fac  ex  ljt.  vltimi  8.  m. 
-K.  2.duas  partes,  ex  quarum  du&u  in  ra- 
dices  alcerius  mutuo  fiant  numeri,  qui  um- 
cti  inuicem  facianc  4.  operatio  pcrueniet 
ad  abfonam  quamitatem. 

Nacura  produ<_ii  ex  partibus  numeri  in 
iu,  quadratam  vel  cubam  vel  alterius  gene- 
ris  partis  rehquae  ,  eft  de  genere  cubi ,  vel 
quad.  quadrari,  exceptoquod  quantitas  fu- 
menda  eft  proximior  maxime ,  non  minori. 
Exemplum  ,  fi  qus  dicac,  fac  ex  lo.  duas 
partes,  quarum  produ&um  vnius  inquadra- 
tum  alcerius  faciat  9.  &  poftmodum  vclis 
dicere  ,  fac  ex  aliquo  numero  duas  parces, 
ex  quarum  dudta  vnius  m  quadratum  alte- 
rius ,  fiac  18.  tunc  videsquod  talis  produ- 
ftio  eft  ex  genere  cubi,  quia  igitur ,  fi  pro- 
portio  eftct  eadem  ,  fierec  hoc  ex  20.  quod 
eft  dttplum  10.  vt  18-  eft  duplum  9.ac  quia 
eft  ex  genere  cubi>  inuenicmus  duos  tcrmi- 
nos  proportione  continua  medios  inter  10. 
&  10.  &  funt  5/.  cubica  i ©00.  6c  ^i.  cubi- 
ca  4000.  igitur  nu- 
merusqusefituseft  jji. 
cubica  2ooo.nara  vna 
pars  eft  Si.  cubica  '2. 
alia  ^i.  1458.  dudta 
^i.  cub.  1458.  iaquadratum  i}i 

cubica  5852.  quae  eft  iS.  Dico  igitur 
quodfi  dixiflet,  vtfaciasde  10.  duas  par- 
tcs,  ex  quarum  mutua  multipJicatione  in 
Rt.  aicerius  fiat  1  2.  quod  harc  habet  ratio- 

nem  cubicam,  ynde  fi  dicercmus,  inucnias  pof.eft  propter  quadratum  «ftimationis  rsi, 
numerum  ex  cuius  dudu  viciffim  partium     quod  fuicctiam  1.  in  1.  cubum  &  6.  pofr 


IO, 
SjL.  cu. 

2O00. 


1%. 

lo, 
ly.cu. 

4000. 

ciib.  2.  fic 


num  per  2.  numerum  .equationis » cxibit  j., 
numerus  pofitionum  fecundae  xquationis, 
diuide  «tiam  vnitatem  pejc  2.  numerum 
.cquationis ,  exit  cuius  91.  eft  numerus 
jequationis,  &c  itain  duobus  reliquis  exem- 
plis.Inuentio  autem  xftimationis  vuiusper 
aliam,  eil  valde  difficilis,  veruntamen  dico, 
quod  habita  fecunda  a:fUmatione » ipfa  crit 
]ji.  numeri  rerum  multiplieandarum  cum 
monadefeu  vno  per  i.cub.  &  per  poiltio- 
nes,  _k  numcrum  prioiem  ex  alia  patte,  ia- 
de  addes  tot  quadrata  vtriqac  parti ,  quo- 
tus  eft  numcrus,  qyi  prouenit  diaifovno 
per  quadruplum  quadrati  eiufdem  fecundz 
£eftimationis ,  &  habebis  quad.  quadracurn 
p.  cubo  p.  quadrato  ex  vna  parte,  habentia 
_?i.  quaecrit  quad.p.  pof.&  ex  alia  quad.p. 
pof.  p.  numero  ,  habentia  fimiliter  radi- 
cem  quae  erit  pofitio  p.  numcro,  quare  per 
capiculum,  habebis  aeitie_atioixem ,  vt  in 
tercio  exemplo,  habes  fecundam  iciaeftiroa- 
tionem  1 .  pro  habenda  prima  duc  1 .  po(i- 
tionem  p.  i.(pro  regula  fumitut  1,)  fed  h 


i.cyb.  j  6.  pofp.  9. 
i.pof.p.  1. 1 1.  pof,  p.  1* 


1  .quad.qgad.p.  1  ,cub. 
i,qd.qd.  p.  i.cu.p qd. 


6,  quad.  p.  1  y 
pof. y.  9. 
6~  quad.jp.15. 
pojT p.  9. 


in  muruas  radices  fiat  24.  Sc  velis  exprimis 
partibus  inuenire  alias,tunc  inrer  10.&  20. 
ead?m  ratione,  qui  fehabenc  vt  9.  i3c  18. 
accipies  in  ratione  cubica  duos  terminos 
medios  proportionafcs ,  &  maior  illorum 
qui  eft  ^_,  cubica  4000,  eft  terminus  quac- 
iitus,  n«m  vna  pars  eft  fy.  cubica  4.  aiiaijt. 


tiones  p.  9.  habebis  1.  quad.  quadratum  p. 
1.  cubo,  squalia  6.  quadtatis  p.  9,  p. 
1  5.  pofitionibus ,  deinde  adde  vtrique  patti 
quadrati  ,  &  eft  quod  prouenit  fempet 
diuifa  vnitate  per  quadruplum  quadraci  nu. 
meripofitionum  additarum,  &  habebispar- 
ces  habentes  $c.  quadracas,  quatt  res  eft  }• 
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Seu  Liber  quadraginta  Gapitulorum, 
&  quadraginta  Qu^ftionum. 


P  K  O  OE  U  I  V  M 

AD  R.  D.  PHILIPPVM  ARCHINTVM, 
Eptfcopum  Burgi  fantti  Sepulchri. 

Ost  compoficionemLibri  Pra&icat  vifum  cftmihtnecef- 
farium  ea  oftendere ,  quze  a  pluribus  impoilibilia  mdicau 
funt,  quxomnianos  inuenimus  cx  demonftrationibus  trium 
Librorum  a  nobis  editorum  fupec  Euclidem,  excepcis  dua- 
bus  regulis  harum,  nomina  Audtorum  cum  ipfis  regulis 
appofui;  haec  aucem  omnia  tibi  dicaui,  vtfciim  exiftimem 
hunc  librum  pcrperuum  futurum  inrcr  cxteros ,  vtpotc  quod  Aritmetica: 
artcm  totam  comple&i  videatm)  accernum  teftimonium  pra:celfat  tua:  Vic- 
Wtis,  &  HumaniMtis,&mca:,erga  re  obferuantiar,  in  fucuris  feculis.  Vale. 

Irrationalem  abfolute  ,  &  efl  quacdam 

 medialis  ik  quxdam  non;  veluti  k>, 

eft  etiam  irrationaIis,omnis.  n.mediaiis  rcu- 
mems  eft  irrationalis,  fed  non  conuertitur  ; 
eft  etiam  irrationalis  non  medialis,  veiuti 
P/.  p/.  P/.  },  vel  ^i.  cu.  j.  vel  fy,  v.  j.  p. 
io.Sc  vniuerfalitcr  funt  numero  &  fpecie 
infinita*. 

Rationalis  actir.Rationalis  poteutia  tantuni: 

3-  i> . 

Medialis : 

B/.  P/.  3.  '  v< 
Iirationalis  abfolute : 

p/.  B/.  p^.     vel  P/.CU.5.  vel  p/:v.  5-p.  j. 

Poft  hxc  conhderat  lineits  compofitas 
ex  duabus>  &  funt  6.  in  gencre  per  additio- 
nem,&  6.  conuerfae  per  diminutioiu  m,  fed 
antequam  hoc  confidcret ,  comparac  has 
quatuor  lineas  iimplices  lmiicem  ,  &c  fem- 
per  praefupponitin  omnibus  quod  tint  a&ct 
in  commefurabilsfcquia  alioqni  fierent  vna 
Cc  1  linea, 


Cafvt    P  r  i  m  v  m.  , 

Dc [ubiecfts  huim  lilri  in  comparatione 
addecimum  Euclidk. 

EVcudes  inuenit  4,  lineas  fimpli- 
ces  rationalem  attu  ,  &  eftnumemsvt 
5.  vel  i~-  :  nam  fractorum  6c  integrorum 
eademcft  ratio. 

Rationalem  in  potentia,  &  eft  p/.  cuiufli- 
bet  nutneri  non  habentis  radicem  qua- 
dratam  ,  quae  lit  numerus  veluii  b/.  3.  vel 

•  fy-  -T- 

Mcdialcm,  &  eftp/.  p/.  cuiuflibet  nume- 
non  quadrati,  veluti  ly.  p/.  j.  &  $b  P/-  2— 
fed  p/.p/.  i-^-n&n  eft  medialis,  fed  eft  ratio- 
nalis  pocentia,  quia  P/.  p/.  a^j-  a^uivalec 
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linea  ,  fiue  vnus  numerus  veluti  ijt.  u,& 
^,.  5.  non  comparantur  inuicem  ,  quia  re- 
uera  iundtae  aequiualent  27.  in  compa- 
ratione  igitur  fugic  commenfurabiles  ,  igi- 
tuu  comparationem  rationalls  ad  rarional6. 
Fugit  etiam  eas  qua^nihil  producunt  ratio- 
nale  ,  nec  potentia  nec  actu  ,  nec  qua- 
drata  illaru.m  componanc  aliquid  ratio- 
nale,  adtu  vel  potentia  ,  folum  igitur  confi- 
derat  comparacionem  inter  has  quatuor  quai 
habent  duas  conditiones  quod  fint  incom- 
menfurabiles  longitudine  ,  &  quod  aliquo 
modo  producant  numerum  vel  fimpli- 
cem. 

Primaigitur  comparatio  flt  inter  numeru 
&  Bi.  vel  mter  duas  &  per  additionem 
conftituitur  binomium  ,  per  diminutionem 
refiduum  veluci  3.  p.  iji.  5.  vel  y..  7.  p.  z. 
vel  jt.,  3.  p.Ei.  2.  omnia  funt  binomia,  hxc 
vero.  funt  refidua  vc  5.  m.  5.  &  §i,  7.  m. 
2.  &  ^i.  5.  m.  ^t.  z. 

Secunda  comparatio  eft  duarum  media- 
lium  ;  folum  potentia  commenfurabilium, 
quae  vel  inuicem  multiplicatae  producunt 
numerum ,  &  tales  iuncla;  conftituunt  bi- 
mediale  primum  veluti  u.  ^4.  &  n. 
24.  inuicem  dudtas  producunt  1196. 
Sc  eft  6.  funt  etiam  potentia  communican- 
tes,  quia  proportio  quadratorum  54. 
&  $t.  ^4.  ffuntque  talia  quadrata 
54-  &  24. )  elt  in  proportione  3.  ad 
4-quare  proportio  taliurnquadratorum 
eft  veluti  j.ad  2.  &  ita  communicant ,  ta- 
les  autem  iuncti  numeri  producunc  bime- 
diale  prirnum ,  vt      54.  p.  z4.  fed 

adiun£ti  perm.  conftituun  t  refiduum  me- 
diale  primum,  vt^.  ip*  54.  m.  Z4. 

Tertia  comparario  efl  duarum  media- 
lium  potentia  tantum  communicantium 
producentium  mediale  quarum  longior  fic 
potentior  breuiore  quadrato  alicuius  quan- 
titatis  incommenfurabdis  longiori,  &  tales 
numeri  vel  linea?(non  enim  in  nomine  diffe- 
rentiam  facio,  nam  &  lineas  pro  numeris 
&  numeros  pro  lineis  intelligi  volo  )  com- 
ponunc  iundtx  bimediale  fecundum,  &  re- 
fiduatae  refiduant  refiduum  mediale  fecun- 
dum  ,  veluti  18.  p.  8.  eft 

bimediale  fecundum  ,  &  18.  m,  $t. 

fy-  8.  eft  refiduum  mediale  fecundum,  nam 
proportio  jg.  ad  8.  eft  com- 

menfurabilium  potentia  ,  quia  quadrata 
qusfuntiy.  18.  &  j^.  8.  funt  in  propor- 
,  tione^t.  9.  adi^.  4.  &  eft  3.  ad  2-  igitur 
funt  commenfurabilia  taliaquadrata.Quod 
autcm  producatur  patet  qma  ex  iji. 
iS.in^.  j£.  8.  fit  %t.  R:.  144.  quod  eft 
12. 

Quarta  comparatio  eft  irrationalium  & 
potentia  incommenfurabilium  &  tunc  vel 
multiplicatar  inuicem  producunt  1)4.  nume- 
ri  &  quadrata  iuncla  faciunt  numerum  , 
oV  tales  numeii  iundti  faciunt  lineam  ma- 
iorem  vel  refiduati  faciunt  lineam  mino- 
rcm. 

Si  vero  potentiaincommenfurabiles  pro- 
dncant  nuraerum  &  quadrata  iuncla  fa- 
cianr  (  &  elt  conucrlum  pra?ceden-is ) 
tunc  compofita;  faciunt  lineam  potentem  in 
racionale  £c  owdiale  3  refiduats  autem  fa- 


ciunt  lineam  qux  iunclia  cum  rationali 
componic  totum  mediale. 

Si  vero  potentia  incommenfurabiles  pro- 
ducant  mediale  inuicem  multiplicatac ,  & 
etiam  quadrata  iuntta  componant  mediale 
ita  tamen  qubd  hoc  mediale  non  fit  com- 
menfurabile  produdioni  vnius  in  akeram: 
tunc  hx  iunclae  faciunt  Iineam  potentem 
in  duo  medialia  &  refiduatarlineam  quae 
iuncTia  cum  mediali  componit  totum  nie- 
diale, 

Circa  hoc  nota  duo,  primum  quod  pof- 
fibile  eft  duas  quantitates  e.fle  Iongitudine 
commenfurabiles  &  tamen  produceic  R:.  & 
non  numerum  veluti  fy.  y..  32.  & 
2.  communicant  longitudine,  quia  ynaefl: 
*dimidium  alcerius  ,  eo  quod  vna  continec 
aliam  16.  vicibus  quodefl;  quadratum qua- 
drati  de  i.  &  tamen  muitiplicata  lji.  fy,  1, 
ini)i.  fy.  32.  producitur  i^.  ij:.  64.  &  eft 
rl.  S.qui  non  eft  numerus  fed  i^.  Et  per 
contrarium  duae  quantitates  mediales  non 
communicabuntlongitudine,  8c  tamen  in- 
uicem  multiplicatae  pioducent  numsrum 
vtluti  ^  54.  &  iji  24.  inuicem  du- 
(5t£E  producunt  6.  &tamen  non  communi- 
cant  longitudine,  quia  proportio  fy.  ty.  54, 
ad  $i.Bi.  14.  eft  veluti  y..  iji.  2^-  prodeun- 
tis  ex  diuifione  54.  per  24.  quse  y..  fy.  27 
eft  iji.  1-7  quod  eft  numerus  furdus ,  ideo 
non  communicant. 

Secundum  eft  quod  in  vltima  compara- 
tione  quantitatum  diximus  quod  aggvega- 
tum  quadiatorum  eifet  incommenfurabile 
produ6to  vnius  in  alteram  ,  quta  fi  efient 
commenfurabilia ,  tunc  cotum  e/Iec  media- 
k3  quareper  quartam  fecundi  quadratum 
totius  eftet  mediale,  &  i^.  quod  eft  aggre- 
gatum,  elfet  quantitas  medialis  &  non  po- 
tens  in  duo  medialia  ,  nam  hoc  eft  fuppo- 
fitum  generale  tales  fpecies  quantitatura 
inuicem  orones  difierre. 


C  A  P  V  T  II. 

De  inuentlone  dicfarum  qwmtitcMm. 

PR  o  inuentione  binomij  fufficit  vel  re- 
fidui  accipere  numerum  &  nnmeii 
vel  duas  s^.  non  communicantcs  &  habes 
binomium  addendo  vel  refiduum  minuen- 
do  vt^.  j.  p.y.  z.  yel  r-.  j.  m.  ^  '2.vel 
5.  p-  2.  vcl  7.  m.  2.  Porro  tales 
quantirates  non  ccmmunicabunt ,  cum 
fueiit  proportio  earum,  veluti  numeri  qua- 
drati  ad  numerum  non  quadratum: 

Pro  inuentione  conftituentium  bimedia- 
le  primum  vel  refiduum  mediale  primum, 
cape  binomium  aliquod  quoduis  veluti  6. 
p-  fy.  2.  quadra  vtramque  partem,  r?unt  tf> 
&  2.  multiplica  vnam  in  aliam,  fit72.  Iiu- 
ius  accipe      Bi.  fit  72.  &  ha-c  eft 

prima  quantitas  :  deinde  mrlltipjica  quam- 
uis  partem  binomij  afiumpti  videlicet  6. 
vel  2.  in  feipfam  ter  vtpote  mujth 
phco'6'.  in  .fefit  36.  multiplico  36.  m 
fc  fit  1296.  multiplico  12^6.  in  fe  fit 
16796*6.  diuide  hocper  72.  exic  23328. 
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c.  p.  Rt.  z. 

36.  2. 

1 196.  Ri.  ^.72.  IJi-  Ri-  2  5328. 

7*- 


23328.  Ki.  gi.  23328.  p.  Rt.  ^i.  72. 
ijt.  :Ri.  23328.  m.  Ri.  Rt.  72. 


&  huius  ri.  ^i.eft  fecundus  numerus,  igitur 
bimediale  primum  erit  Rt.  Ri.  2  3  328.  p.  R. 
Ri.  72.  &  rcfiduum  mediale  primum  erit  iji. 

2  3  3  2  8.  m.  rz.  rz.  7  2.  &  fic  potes  inue- 
nire  infinitos. 

Pro  inuentione  quantitatum  componen- 
tium  bimediale  fecundum  ,  cape  numerum 
quadratum  vtpote  36.  quem  diuidein  duos 
nen  quadratos  ,  veluti  24.  &C  12.  deinde 
cape  Ri.  omnium,  ita  quod  fiat  trinomium 
hoc  6.  p.  Bi.  24.  p.  Bt.  12.  deinde  quadra 
duos  primos  &  rient  36".  &  24.  multiplica 


24. 
6. 
36. 
24. 


Bi. 


36. 

24. 
24- 


I  2. 


Rt.  Ri-  8^4« 

144. 


12» 
12. 
I44. 

i244i<>- 
1 296. 


1 2441 6.      Ri.  Rt  9<>. 


inuicem  fiunt  8<?4-  huius  cape  Bi.  Rt.  &  efl: 
at.  &«  864.  quantitas  prima.  Deinde  qua- 
dra  Ri.  12.  bis,  ptimo  fit  1 2.  fecundo  144. 
rnultiplica  144.  & 864.  fe  "44*  Diui* 
de  per  quadratum  36.  ( quod  eft  1296'.) 
exit  96.  cuius  Rz.  Ri'  eft  fecundus  numerus 
qmefitus.  Habebis  igirur  primam quantita- 
tem  Ri.R:.  864.  fecundam  rz.  i>z.  96.  quare 
ent  biraediale  (ecundum  Rt.  Rz.  864-  p.  iy.. 
Bz.  96.  &  refiduum  mediale  fecundum  Ri. 
Ri.  864.  m.  Ri.  Ri.  96. 
Pio  inuentione  duarum  quantitatu  compo- 
nentiumlineam  maiorem,  &  refiduantium 
minorem  accipe  aliquod  binomium  fub  hac 
forma  veluti  cape  vn:im  numerum  quadratu 
qui  fit  36-  &  diuideeum  in  duos  non  qua- 
dratos ,  qui  fint  24.  &  1 2.  deinde  accipe 
Rt.  totius  quae  eft  6.  &  Rt.  vnius  partisqux 
clt  puta  i  2.  &  habebis  6.  p.  Rt.  i2.Dein- 
de  diuide  minorem  partem  binomij  qua: 
eft  ri.  1 2.  per  aequalia  fit  r>.  3.  diuide  6.  in 
duas  pattes,  ex  quarum  multiplicarione  pro- 
producatur  quadratum  Rt.3.  quod  eft  j.per 

\        6.  p.Ri.  12. 

|  3.  p.Rj.  6.  Ri.  3« 

3.ITI.  Ri.  6       1  5.  p.  Ri.  216. 
18.  p.Ri-  nt.     rj. m.  Ri.  216. 
iS.m.  JJi.  2  \6. 

ccntcfimam  regul  am  quadragefimi  fecundi 
capituli  prac*icae&  habebis  3.  p.  Rz.  6.  & 
1  &  Ri  6.  Deinde  quadra  vtramque  par- 
'  Tm.tr. 


tem  &  habebis  1 5.  p.  rz .  2 1 6.  &  1  5 .  m.  Rt. 
216.  cuilibet  harum  partium  adde  quadra- 
tum  dimidij  minoris  quantitatis  &  fuit  5; 
tale  quadratum  ,  habebis  igitur  18.  p.  ri. 
216.  &  18.  m.  ri.  216.  &  Ri.  v.  taliurn 


Ri.  V.  18.  p.  R£.  2 16". 

Ri.  v.  18.  rn.  Ri.  2  16". 


erunt  qua^fitas  quantitates  videlicet  Ri.v.i  8- 
p.  Ri.2  16.  Sc  Ri.  v-i  S.m.  Ri.  21(3.  igitur  lk 
nea  maior  eft  Ri.  v.  1  8.  p.  Ri,  21 6.  p.  1.  Ri. 
v.  1  8.  m.  Ri.  216".  &c  linea  minor  erit  Ri.  v. 
1  8.p.  r/j  2i6.m.  I.  Ri.  v.  1  8.  m.  Ri.  216. 

De  tribus  aliis  lineis  didtis  fecimus  pro- 
bationem  in  piimocapitulo  ,  de  hacautem 
facimus  probationem  fic :  conftat  quadrata 
partium  elfe  1 8.  p.  Ri. 2 1 6.  Sc  1  8  m. Ri.  2 \6i 
&c  hsec  funtincommenfurabilia.  IgiturRi.v. 
1 8.  p.  ri.  2 1 6.  &  r/.  v- 1 8.  m.  R£.  2  i<£.funt 
potentia  incommeiurabiles,  quadrata  etiam 
iundfca  faciunt  1 8.igitur  funt  numerus  &eft 
fecunda  proprietas  ,  muitiplicatio  etiam 
vnius  in  alteram  facit  Ri.  8.  quare  fcVc. 

Pio  inuentione  duarum  quantitatum 
componentium  potentem  rn  rationale  &c 
mediale,  nota  qu6d  dua;  componentes  bi- 
mediale  primum  huic  inferuiunt  ficut  & 
componentes  bimediale  fecundum  infer- 
uiunt  porenti  in  duo  medialia.  Accipe  igi- 
turquantirates  componentes  refiduum  me- 
diale  primum  vel  bimediale  primum&  fint 
vt  in  exemplo  primo  r/.  ^l.  j^.  &  Ri.  fy. 
24.  &  operatio  efteadem  praEcise  vtin  prae- 
cedenti  diuide  Ri.  Ri.  24.  perasqualia  fit  R*. 

r-  nt  J^i.  i-t  diuides 


Ri.  1  -j-  quadra  Ri.  Ri»  1 


V-  54-  ?i-  24- 
Ri.       3~Ri.  Ri.i-f 

Ri.  JJ£.  3  v  p.Ri.  Ri.-j- 

rz.  Bi.«3f  m.  ijt.  jft.  t 
J^i.      p.  Ri.  4-f 
Ri.     m.  jjt,  4-^- 


Jjjt.  I  3-  g.  Bi.  4- 

Bz.  134-  rn.  r/.  4-7 


R/.  V.  Ri.  1  3—  p.  Ri.  4t 
Et.V.  Bi.  1  37-  m.Ri.  4-f 

ri.  Bi.  54.  induas  partes  producente*  ri.  i^- 
hoc  modo  per  centef  mam  rcgulamquadra- 
gefimifecundi  capimli  pradicse.  Dmide  Rt. 
r:.  54.  per  jequalia  fit  Ri.  R/  quadra 
fit  Ri.  3-f ,  aufer  Ri.  i-f  remanet  ijz.  -{  cuius 
iji.  (qua:  eft  jjt.  Ri.  )  detrada  Sc  ^ddita  di- 
midio  quod  fuit  Rz.  Ri-  3T  ofte"dit  partes 
quar  funt  Ri.  jjt.  j-f  p-  Ri-  T  &  3T 
m.  Rt.  R;.  -f.Hseemm  partes  inuicem  multi- 
plicatarproducunt  Rt-  if  quia  pjoducuntRt. 
3-f  m.  Ri.f  &  hoc  eft  a-quale  jj/.  1-  quia 
Ri.  i^-  cum  Rt.  -j-producit  iundta  fimul  B/. 
\.  Quadra  igitur  has  partes  per  fe ,  &C 
funt  produdU  Ri.  6.  p.  Rt.  4-f  «Sc^- 
m.  rz.  4-  quare  addendo  vtrique 
-juadratum  dimidij  minoris  quod  fuit 
JCc  3  y<  1- 
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3*.  i-f  fietprimaparsi^.  ij-rp.  4f#  & 
fecunda  1 3-r  m.  jji,  4-^,  horam  igituc 
^,,  v.  funt  quantitates  quaentae  ,  videlicet  ^i. 
v.  qu.A  r?  p-  4t  &  iji.  y.  1 5~  m. 
$i.  4-^-.  Igitur  potens  Ln  rationale  &  me- 
diale  eft^  b^.  y»  ^i.  1  37- P-  ^*4tP-  ^ 
v.  y..  1 3-r  ra-  4T  »  &  quantitas  quae 
cum  rationali  conftituit  totum  mediale  erit 
^i,  v.  y..  1  3-f  p.  Ri.  4-f-  ra.  1.  5/.  v/jfci  1  j?T 

m.  ^.  4-7- 

Quod  quadrata  partium  fint  incommen- 
furabilia  patet,  quia  vnum  cft  1 3-7-  p. 
J£.\4t3  auu£l  1  3-7-  m.  ^i-  4^-  quare  funt 
binomium  &  recifum,  ideo  incommenfura- 
bilia. 

Quod  autem  contineant  numerum  pa- 
tet,  produclum  enim  vnius  in  alteram  eft 
^i.  9.quod  eft  3.  ideo  eft  numerus. 

Quod  etiam  quadrata  iun&a  fintnaedia- 
le  patet,  nam  funt  $i.  54.  nam  fy.  137-  p, 
lji.  47-  cum  ^137014.  4^-  facit  duas 
^i.  1 37-  quae  funt  ^i.  54. 

Pro  inuentione  componentium  lineam 
potentem  in  duo  medialia  ,  aut  refiduan- 
tium  lineam  quae  cum  mediaii  componit 
toium  mediale  iam  dixi  quod  oportet  af- 
fumere  duas  quantitates  compouentes  bi- 
mediale  fecundum,  &  fuerunt  iji.  8(34. 
flc  yt,.  ^i.  96.  diuido  minorem  per  aequalia, 
fit  $i.iji.  6.  quadratum  eius  eft  y..  6.  diuido 
^i.      864.  in  duas  partes,  quarum  multi- 


iji.  ^i.  864.  «i.  96. 
^i.  ^i.  54.  ^i.  y..  6. 

^i.24.  ^ 
r^.^i.  54-E>-^-  *4. 
ii,  ^i.  54.rn.9i.  ^i.  24. 

^i.  I50. p.  12. 

lji.  ijc-m.  12. 
^i.  2iS.p.  12. 
lji.  2 16.  m%  1 z. 


plicatio  vnigs  in  alteram ,  producat  6. 
hoc  modo,  cUuido  $i. yt.  864.  persequalia, 
fitiji.  $i.  54.  quadro  fit  i$i.  54.  detraho  b+. 
6.  remanet  3/..  24,  huius  $i.  quae  eft 
^i.  24.  adde&  minue  ex  yt..  yt,  54.  habe- 
bimus  partes  ^t.  iji.  54.  p.  ^L.^t.  24.  &  Ri. 

54.  m.  ^i.  ^i.  24.  quacfraeasde  per  fe, 
fiunt  91.  1 50.  p.  1 2.  &  1 50.  m-  12.  qui- 
bus  addequadratum  dimidij  minoris,  quod 
fuit  -fy..6.  iji.fiunt  91.2  i(J.p,ia.&  ^.2i^.m. 
1  2.  horum  ^i.  v.  videlicetj^i.  v. iji.  z\6.  p. 
1.2.  5c  ^i.  v.  ^i.  zi6,  m.  12,  funt  partes 
quaefitae.  Vnde  linea  potens  in  duo  medialia 
eiit  iji.  v.  ^i.  2icT.  p.  12.  p.  1.  ^i.  v.  iji. 
2 1  tJ.m.  1 2.&:  linea  quae  cum  mediali  com- 
ponit  totum  mediaJeerit  ^i.  v.  91.  216.  p. 
1 2.  p,  L  ^i.  v.  Bi  2 1 6.  m.  12.  &  quantitas 
quaj  cum  mediali  conOituit  totum  mediale 
erit  ^i.  v.  Ei,  2  16.  p.  1  2.  m.  1.  Bi.  v. 
11 6.  m.  J2.  Quod  autein  perficianfpartes 
conditionesprafdiclas  patet,  nam  funt  in- 
commenfurabiiia  quadrata  ,  videlicet  fy. 
2 1 6.  m.  jz.  6c  ^l.  z  16.  p.  eum  fint  bi- 
nomium  &  recifum ,  produclio  vero  vnius 


in  altetam  eft  9i.72.qua:  eft  medialis,  item 
aggregataquadratotum  funt  $i.  864.  & 
72.  quae  funt  medialia  inuicera  incommcu- 
iurabilia,  eft  enim  proportio  864.  ad  ^i. 
7  2 .  veluti  91.  1 2.  ad  1 .  &  ita  patet  quod  ve- 
rificantur  conditiones. 

Circa  praedicla  nota  tria ,  primum  quod 
Campanus  demonftrat  indecimo  Euclidis, 
quod  tantum  eft  multiplicare  fy.  3-in  ^t,  5. 
quantum  multiplicaie  3.  in  5.  $l  fit  ij. 
deinde  accipe  ^i.ipfius  1 5.  &  hoc  tene.t  ni 
radicibus  quadratis  cubicis  $i.  radicibus 
relatis  &  omnibus  aliis.  Secundum,  quod 
quaslibet  quantitas  irrationalis  ,  fiue  mulci- 
plicata  fiue  diuifa  per  numerum  aliquem, 
remanet  in  eodem  genere  quantitatis  irra» 
tionalis,  ac  fi  non  elfct  multiplicata  aut  di- 
uifa.  Vnde  fi  multiplicauerimus  p^,  v.  iy. 
116.  p,  1  2.  p.  1.  ^i.  v.^i.  21 6.  m.U.  per  5. 
producetur  ly.  v.  Bi.  1749^«  p- 108.  p.  I. 
^i.  v.  ^i.  1749(3.  m.  108.  &  h*ceritquan- 
titas  potens  in  duo  medialia,  &  ita  de  reii- 
quis.  Et  vniuetfaliter  omnis  quantitascom- 
municans  alicui  quantitati  irrationali  eft 
in  eodem  genere  £c  fpecie  lh  quo  eft  ilia 
cui  communicat  ,  &  hoc  nota.  Tertium 
notandum  eftquod  qviemadmodum  ex  M- 
mediali  primo  8c  fecundo  fiunt  potens  in 
rationale  &C  mediale,  &  potens  in  duo  me- 
dialiacum  fuis  refiduis  ,  ita  ex  binomioric 
linea  maior  &c  rriinor,  &  ica  patet  qualiter 
cum  tribus  gemlnationibns  linearum  per 
orduiem  fecundum  duas  operationes  fiunt 
fex  lineae  principales ,  vjdehcet  tres  primae 
fiunt  per  folam  addicionem  qux  funt  buio- 
mium  bimediale  priraum  8c  biraedialc  fe- 
cundum  cum  fuis  recifis  quar  fiunt  pet 
detracTrionem,  deindealliimptis  eifdem  qua- 
titatibus  per  ordinem  ,  diuifaque  minore 
per  aequalia  &  quadrata ,  deinde  diuifa  ma- 
iore  in  partes  ptoducentes  quadratum*di- 
midi)  minoris  ,  deinde  quadratis  talibus 
partibus  vtrique  eorum  adiungiturcjuadra- 
tum  dimidij  minoris,^  ^i.  v.  dictomm  ag- 
gregatorum  funt  partes  componentes  tres 
qnantitates  fequentes  fecundum  fuam  cor* 
refpondentiam  vthic, 

Ex  binomio, 
linea  maior 
6c  minor. 

Ex  bimediali  primo,  Ex  bimediali  fecundoj 
linea  potens  in  ta-     Jinea  potens  in  diip 
tiona!e&  mediale      mediaiia  cum  iuo 
&  fuum  refiduum.  refiduo. 

Eft  tamgn  vna  modica  dirTerentia,  quo- 
niam  omnes  linea?  conftituentes  bimediale 
primum  funt  aptae  ad  faciendtim  lineam 
potentem  in  rationaje  6c  mediale ,  &r  om- 
nes  linea;  componentes  bimediale  fecun- 
dum,  funt  aptx  ad  confticuendum  lineam 
potentem  in  duo  medialia,  fed  non  omnes 
lines  conftituentes  binomitim  pollijnt  con- 
ftituere  lineam  maiorem  ,  fed  requiritur 
qu6d  maior  pars  fit  potentior  minoie  qua- 
drato  incommenfurabilis  longiori  in  lon- 
gitudine  vc  declarauimus  in  conllicufione 
lineae  maioris  6c  minoris  :  &  ita  fdlutn 
quantitates  conftituentes  quartum ,  quin- 
*  .  tum, 
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tiin])  &  fextum  binomium,  qua:  func  tres  vU 
timx  fpecies  binomiorum  funt  aptce  ad  coa- 
ftituendum  lineam  maiorem  &  minorem, 
primac  autem  tres  fpecics  binomiorum  non 
tunc  apta:  ad  hoc. 

Eli  etiam  quoddam  genus  quantitatum. 
fimilepradi&is,  &  non  eft  de  iis  >fed  aequi- 
ualct  numero ,  vel  iji.  5  1.  Siigitur  volueris 
inuenire  aliquod  binomium ,  cuius  r^.  v.  fi 
addatur  v.  fui  recifi  vel  rainuatur  faciat 
nurocrum ;  fcias  quod  hoc  eft  poffibile.  Si 
igitur  vis  quod  addeado  proueniat  uume- 
rus,  cape  numerum  quadratum  &  eius  cape 
dimidium  &  ab  eo  minue  1 .  &  hoc  efl:  prt- 
ma  pars  binomij.  Deindequadrahanc  par- 
tem,  &  ab  ca  minue  r.  Sc  refidui  accipe  v/.. 
Sc  hxc  eft  fccunda  pars.  Si  autem  volueris 
vtminuendo  radicem  refidui  a  radice  bino- 
mij  proueniat  numcrus,  tunccape  nume- 
rum  quadratum,  &  eiusdimidio  adde  r.  & 
haec  eft  prima  pars.  Deinde  quadra  jpfum, 
&  ab  eo  minue  i.  &  refidui  cape  fy-  & 
hxc  efl:  fccunda  pars. 

Exemplum  primi,  volo  duas  v.  bino- 
mij  &  fui  recifL  qua;  faciant  numerum,  ca- 
pio  i(j.quadratum  ,  diuido  per  sequalia  fic 
S.  detraho  1.  remanet  7.  primapars.  Qua- 


^i.v.y.p.i^.  4! 
Rt.v.j.  p.  Pi.  I 


p.  r.  v.  7.m.^..4o.  |  4. 
rn.Ri.v.  3.  m.  i^.  8.  J  2. 


dro7.  fit  49.  detraho  1.6148.  &^.4#.  eft 
fecundapars.lgitur^..  v.  7.  p.  ijt.  48.  p.  $t.~ 
v.7.  m.  ki.  48.  eft  numerus  cV  eft  4-Et  fimi- 
liter  volo  refiduum  y..  v.  quod  fic  numerus, 
capio  4.  numerum  quadratum  ,  diuido  pcr 
aequalia  fit  2.  addo  1 .  fit  3.  &  hxc efl  prima 
pats,  quadro  3.  fic  9.  detraho  1.  remanec 
8.  &  Ri.  8.  efl  fecundapars,  igicur  $i.  v. 
j.p.  ^i.  S.  m  ^t.v.  j!.m.Ei.  g.  facitnume- 
rum  qui  eft  1,  Probatio  fumitur  ex  modo 
adirjngendi  &  detrahendi  di&as  v.  & 
ideo  patetexhoc  quoddux  quantitates  ta- 
les,  quae  habenc  rationem  binomij  &recifi 
poflunt  efle  numerus  verc,  &  eadem  ratio 
tenct  in  cubtets  fed  probatio  efl:  difricilior, 
&  regula  ha?C  tenet  etiam  in  aliis  &  eft 
quod  quotielcuocjue  duplum  $t.  differentiae 
quadratorum  partium  binomij  vel  recifi  ad- 
ditum  duplo  prima;  partis,  vel  diminuturn 
ab  co  conllituic  numernm  quadratum,  tunc 
verificatur  qued  taie  binomium  vtile ,  vel 
recifum  vtile  eequiualet  numero  vero  & 


IJt.  V.  p.  JJt.  35.  p.  ]Ji 
Iji.  v.  8.  p.  ty.  6 


V.  6.  m.  $i.  5  5. 
m.      v-  8.  m.  i$i.  6}, 


ex  hoc  inucnimus  binomium  vtile  vel  re- 
cifumvtile,  qvioderit  14.  ponendo  loco 
quadrati  aflumpti  numerum  14,  habebis 
pio  binomio  aequiualente  (k  resifo  ,  vt  vi- 

des. 


Capvt  III. 

Ve  cognojcendti  fix  fpeciebus  BmomioYHm 
df  Rectfirum. 

CV  m  Binomium  fit  omnis  quantitas 
compofita  ex  duabus  quancitatibus  , 
quaru  voa  eftiji.  alia  numerus  vel  ambacr^- 
dices  idiuiditur  autem  Biuomium  infexipe-* 
cies,  hocmodo,  aut  enim  quadratum  ma- 
ioris  partis  excedic  quadratum  minoris  ,  in, 
numero  cuius  j^.  efl:  commeniiirabilis  ma- 
iori  parti,  6c  fic  Binomium  primum  ,  fecun- 
dum,  vel  tertium  i  vel  talis  iji.  exceflus  eft 
iucommenfurabilis  maiori  parti,  &  tunc  fit 
Binomium  quartum,  quintum,  vel  fextum. 

Quod  fi  ^:.  exceilus  eft  commenfurabi* 
lis  parti  maiori ,  &c  maior  pars  fit  numcrus, 
&  minor  tunc  eft  Binomium  prjraumj 
vt  inexemplo. 

Einomium  primum,     Refiduum  primumj 
3-p.  ijt.  5.  :.         3.  m.  5. 

Conftac  enim  quod  quadratum  lpaioris 
partis  ,  quod  eft  9.  excedit  quadratum  mi-» 
noris  partis  quod  eil  5.  in  4.  cuius  3^.  eft  2. 
coromeniurabilis  cum  j.  maiore  parte  ,  & 
quia  ^.maior  pars  eft  nurnerus,ideo  erit 
Binomium  primum  :  quare  6c  5.  m.  fy.  5. ' 
eric  recifum  primum ,  quia  conftac  ex  eiA 
dem. 

Si  ver6     exceffus  efl:  commenfurabilis 
maiori  parti,&  maior  pars  eft     Sc  mitipr 
numerus,  erit  Binomium  fecundum  veluti, 
Binomium  fecundu,      Refiduum  fecundu, 
^t.  12.  p.  3.  ^i.  1  i.  m.  3. 

Conftac  enim  qubd  1  2.  quodeft  quadra- 
tum  maioris  excedit  9.  quadratum  minoris 
in  3.CUIUS  ^t.  eft  commeufurabilis  ,  ^t.  12. 
qua:  eft  maior  pars,  quia  y..  3 .  eft  dimidium 
^i.  12,  cuua igitur  ^i.  12.  fit  ^t.  &  3.  pars 
minor  fic  numerus  ,  erit  ^t.  1 2.  p.  3.  bino- 
mium  feeundum ,  &  ^i.  12.  m.3 .refiduum 
fecundum. 

Si  vero  ^t.  excelfns  fit  commenfurabilis 
maiori  parti,  &  vtraque  pars  fic  ^t.  cunc  eft 
binomium  certiura  veluti, 
Biuomium  tertium,  Refiduum  tertium, 
^t.  i  8.  p.  10.  ijt.  i  8.  m.  Bi.  10. 
Conftat  enim  quod  1  8.  quod  eft  quadra- 
tum  primse  partis,  excedit  io.quadratu  fe- 
cunds  partis  in  S.cuius  ^t.eft  commenfura- 
bilis  lit.  1 8.  vt  apparebit  in  notando  &  quia 
tam  ^t.  18.  quam  ^t.S.  funt  ^i.non  numeri, 
conftac  qt.  1 8.  p.  ^..10.  effe  binomium  ter- 
tium,&  JJi.  1 8.  m.  ijt.  10.  recifum  ter- 
tiym  cum  coraponatur  exeifdem»- 

Si  vero  ^t.  excelfus  eft  incommenfurabi- 
lis  maiori  parti,  &  maior  pars  fic  numems 
&  minor  fy.  erit  binomium  quartum  ve- 
luti, 

Binomium  quartum,      Recifum  quarcuro  j 
3.  p.  ^t.  2.  3-  m.^.  2. 

Conftacenim  quod  quadracum  3.  maio- 
ris  partis  excedit  2.  quadratum  minoris  in 
7.  cuius  ^t.  eft  incommenfurabilis  3.  igitur 
cum  maior  pars  qua?  eft  3-fit  numerus,&  rai- 
nor  ^t.  conftat  efte  binomium  quartura  , 
,  C  c  4  «juare 
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quare  Sc  3.  m,       2.  eric  refiduum  quar- 


cum. 

Si  veto  fy.  exceflus  eft  incommenfurabi- 
iis  maiori  parci  binomi)  vel  recifi ,  &  maior 
pars  eft       Sc  minor  numerus  enc  bino- 
mium  vel  recifum  quintum ,  veluti, 
Binomium  quintum,     Rccifum  quintum> 

^t.  1  i-p.  2.  fy,  11.  m.  2. 

Conftat  enim  quod  quadratum  n. 
maioris  partis  quod  eft  1 1.  excedit  4.  qua- 
dratum  minoris  partis  in  7.  cuius  eft  in- 
commenfurabilis  ^.n.  &  quia  Ri.  1 1,  eft 

&  2.  eft  numerus, conftat  fy.  1 1.  p.  2.  ef- 
•fe  Binomium  quintum  &  fy.  11.  m.  2.  reci- 
fum  quincum. 

Si  ver6  ^.excelTusquadrati  maiorispar- 
tis  fuper  quadratum  minoris  parcis  eft  in- 
incommenfurabilis  maiori  parti  &  vtraque 
pars  eft  fy.  evit  binomium  vei  recifum  fex- 
tuna  veluti, 

Binomiumfextum,         Recifum  fextum, 
ty.  7.  p.  y-.  3.  ^.7.  m.  3. 

Conftat  enim  quod  quadratum  maioris 
partis,  quod  e*ft,  7.  excedit  quadratum  mi- 
noris  ,  quodeft  3.  in  4.  cuius  Bi.  eft  2.  dato 
quod  fit  numerus,eft  tamen  incommenfura- 
bilis  $i.  7.  qnodeft  maiorpars,  Sc  quia 
7.  &  94.  3.  vcraque  func  Ru&  non  numeri, 
ideoeric^t.  7.  p.  y..  3.  binomium  fextum, 
&  b/..  7.  m.      3.  erit  recifum. 

Nota  igitur  quod  prjefencato  binomio  vel 
recifo  ,  fi  vis  fcire  euius  fpeciei  fit ,  quadra 
vtramque  partem  per  fe,  Sc  aufer  minorem 
amaiore,  &  refiduum  multiplica  in  qua. 
dratum  maiotis.  Si  fit  numerus  quadtatus, 
dic  quod  eftprimum  vel  fecundum  velter- 
tium  binomium  vel  rtcifum  :  fi  vero  non 
producitur  numerus '  u  dratus,dicquod  eft 
binomium  vel  recifum  quartum  vel  quin- 
tum  vel  fextum.  Quo  cogniro,  fi  prima 
pars  binomij  vel  reciii  eft  numerus ,  Sc  fe- 
cunda  $t.  dicquod  eft  primum  fi  fit  ex  pri- 
mo  ordine,  vel  quartum  fi  ex  fecundo  or- 
dine  :  fi  ver6  prima  pars  binomij  vel  recifi 
fit  qt.  &  fecunda  numerus ,  dic  quod  eft  bi- 
nomium  aut  recifum  fecundum  fi  fit  ex  pri- 
mo  ordine,  aut  quintum  fi  ex  fecundo  ordi- 
ne  :  fi  vero  vtraque  pars  binomi)  vel  reci fi 
fit  fy.  dic  quod  eft  tenium  fi  ex  primo  or- 
dine,  vel  fextum  fi  ex  fecundo  ordine. 

Exemplum,  ofrertur  mihi  binomium  Bi. 
7.  p.  2.  volo  fcirequod  binomium  fit.Oua- 
dra  3i.  7.  fit  7.  quadra  2.  fit  4.  detrahe  4. 
ex  7.  remanet  3.  multiplica  3.  in  7.  fic 
2 1 .  quia  igitur  21.  non  eft  quadratus  ,  di- 
ces  quod  eft  ex  fecundo  ordine,  id  eft  bi- 
nomium  quartum  vel 
quintum  ,  vel  fextum.- 
deinde  quia  minor  pars 
eft  numerus,  &■  maior 
dices  quod  eft  binomium 
quintum. 

Exemplum  aliud  ,  Offertur  recifum  tale 
Ri.  12.  rh.  3.  volo  fcire  quod  recifum  fit 
quadra  b*.  12.  fit  1  2. 
quadra  3:  fic  9.  de- 
tcahe  9.  ex  r  2.  rema- 


ideo  dicemus  quod  tale  recifum  eft  ex  pti- 
mo  ordine,videlicet  primum,  feeundum  vel 
tertium,  Sc  quia  minor  pars  eft  numerus ,  8c 
&  maior  dicemus  quod  fit  recilum  fe- 
cundum. 

Primusordoin  quo  Secundus  ordo  in 
ex  exceflu  quadta-  quoexexcelTuqua- 
torum  irj  quadratu  dratorum  in  qua- 
ummaiorisfit  qua-  dratu  maioris  non 
dratum.  fit  quadratum. 

Primu  binomium       Quarcu  binomium 

vel  recifum.  vel  recifum. 

Secundum    bino-       Quintu  binomium 

mium  ve\  recifu.  vel  recilum. 

Tertium  binomiii       Sextum  binomium 

vel  recifum,  vel  reciium. 

In  binomiis  primo  &  quarto  &  luis  recifis, 

prima  pars  eft  numerus,  fecundaty.. 
In  binomiis  fecundo  Sc  quinto  Si  iuis  reci- 

fis,  prima  pars  eft  fecunda  numerus. 
In  binomiis  tertio  Sc  fexto  Sc  fuis  reciiis, 

vtraque  pars  eft  yi. 

Ex  hoc  igitur  fcimus  fubito  cognofccre 
omne  genus  binomij  vel  recifi  cj  iaie  iir. 

Et  nota  quod  iub  his  fpeciebus  cond- 
nentur  omnes  ipccies  binomiorum  poilibi- 
les  lmaginari »  loquendo  de  propriis  b  no- 
miis,  nam  5.  p.  ^i.  7.  non  eft  propric  bi- 
nomium  ,  quia  non  funt  partes  potencia 
communicances,  nec  ^t.  aliqua  vniuerfaiis 
eftbinomium  nifi  acquiualeat  hgar^,  vduti 
^i.  v.  8.  p.  r^.  6q.  eit  binomium,  non  in 
quantum.iSi.  v.  fed  quia  xquiualear  1.  5. 
p.      3.  qux  eft  binomium  ex  fcxta  fpecie. 


7- 

3- 

1 1. 


p.  2. 
4. 


net  3,  multiplica  3.  in 
1 1.  fit  36.  &  quia  $6, 
eft  numerus  qwadratus, 


Bi.  12.  m.  3. 
12—9^3. 
3- 


C  A  P  V  T  IV. 

Ve  modo  inueniendi  omnia  fex  gcntra 
Bmomtorum  &  Recijcmm. 

PR  o  habendis  aute  6-  fpeciebus  fcino- 
miorum  &  recilorum,pro  priino  capies 
numerum  quadratum  qui  fit  y.Sc  diuideeum 
in  duos  numetos,quorum  alter  fitquadratus 
alternon.  Tales  funt  4.  &  5.  vei  i.  &  8. 
componunt  enim  9.  Sc  vnus  eft  quadiatus 
alter  non.  Capies  b^.  9.  qus  eft  3.  &  ^i. 
partis  non  quadracae,  qua?  ficRi.5.  dices  ig  - 
cnr  quod  3. p.  Ri.  5.  eft  binomiuro  piiinuiii, 
&  3.  m.      5.  recifum  primum. 

Pro  fecundo  cape  aumerum  quadratum 
qui  fit  4,  aufer  vnitatem  fic  3.  nmidjsiica 
3.  in  fefic  9.  mulciplica  3.  in  4.  fk  12.  & 
^i..  horum  quadratorumqux funt^s.  ii-k 
3.  producunt  bino- 
miumfecundum& 
reciium  fecundum, 
enc  igitur  bino  - 
mium  iecundumRi. 
1 2.  p.  3.&  recifum 
fccundu  ^i.  1  2.  m. 
3 .  Sc  ita  (i  accepil- 
fes  9.  numeru  qua- 
dratum  detradta  v- 
nitate  remanec  8. 
multiplica  8.  in  9. 
fit  7  2.muitiplica  8. 

inlefit  6^4.  Sc  Jx.  72.  p.  8.  eft  binomium 
fectindfi  &  ^1.72.  in.8.  eft  recifum  iecundu. 

P» 


4  1_ 

 5- 

3- 

V 

I  2- 

12. 

y 

9 

 S. 

<?; 

 r  

7i. 

o4. 

Bi.  7  2- 

8. 
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6  3-  35- 

Rt.  6'-?.  Rt.  35. 


Pro  tcrtib  binomio  cape  numerum  qua 
dracurn,  qui  fic  9,  &  diuide  eum  in  nume- 
rum  non  qiudcacum  8c  numerum  quadra- 
Wm  qui  fint  4.  &  5.  Deinde  cape  nume- 
rum  primum  qui  fic  7.  &  eum  multiplica 
in  9.  qaj  fuic  cocum 
&  6.;.  mulciplica  e- 
ciamywq  parcem  qux 
non  eft  oumerus  qua- 
dracus&eft  j.  fic  35. 
&  Rt.  63.  cum  Rt.  35, 

cofticuunc  binomium   

&  recifum  cercium. 

Erit  igicuc  binomium  cercium  p. 

55.  &  recifum  certium  Rt.  65.  ih.  R;.  55. 

Pro  quarco  binomio  cape  numerum  qua- 
dratum  qg  f,c  9.  diuide  eum  in  duos  non 
quadiaros  qui  fmt  7.  &  i,  deinde  cape  Rt. 
cotius  Sffeil  3.  &  aJterius  parcisputa  i.quz 
eft  Rt-  2-  fgicur  binomium  quarcum  eft  3. 
m.  &t-  2. 

Pro  quintobinomiocapenumerum  qua- 
dratum  &  ei  adde  portionem  ad  quam  fe 
habeac  tocum  ficac  numerus  quadratus 
adaiiquemnon  quadratum  hoc  modo.  Ve- 
luti  capjo  9,  quadratum,  hic  ad  3.  habet 
proporrionem  rriplam,  ab  hac  femper  auf- 
fero  t.  pro  regula  fe  dupla.  Capio  igicur 
1 6.  numerura  ojua- 
dratum.,  8c  capio 
8.  ad  quem  i  6.  iu~ 
bet  proportionem 
d  plam  ,  &  addo 
8.  ad  1 6.  fit  24.  8c 
Rt.  24.  cum  Rt.  16. 
faciunt  binomium 
&  recifum  quincu. 
Eric  igicur  bino- 
mium  quintum  Rt, 

24.  p.  4.  &  recifum  quihtum  ri,  24. 
m.  4. 

Pro  binomio  fexto  cape  numerum  qua- 
dracum  ,  qui  fit  9.  &  eum  diuide  in  duos 
non  quadracos,  qui  fiut  7.  ik  2.  Deinde  ca- 
pc  numerum  primum  qui  fit  puta  5.  & 
eum  multiplica  1119.  quodeft  tocum  fic  45. 
&  in  alceram  partem  puca  2.  fic  10.  8c  Rt. 
horum  produ&orum  componuntbinomium 
is;  recilum  fexcum,  videlicec  ri.  45.  &c  r% 
io.  eric  igitur  binomium fexcum  ^t.  45.  p. 
rl.  10.  &  recifum  fextum  fy,  4J.  m.  rl.  10. 

Nota  qu6d  tunt  etiam  ali)  modi  inue- 
niendi  binomia  &  recifa  ,  fed  hi  func  faci- 
liores,  vniuerfaliores  &r  Euclidi  magis  con- 
rormes,  nam  quod  poceft  heri  perpauciora 
non  debet  fieri  per  plura. 


16. 

9- 

2. 

3- 

8. 

3- 

16. 

r. 

8. 

2. 

2  4- 

l£. 

*  24» 

4- 

C  A  P  V  T  V. 

De  comyaratione  Binomiorum  dr  Recife- 
rum  &d  diitf  .i.  qumtitates. 

ET  p6ft  comparauic  Euclides  1 1.  gene- 
ra  quantitatum  ad  1  2.  fpecies  quatita- 
tum,  8c  inuenit  quoi  genera erant  Rt.  fpe- 
cierum  &  fpecies  cranc  quadrata  generum, 
ita  qu6i  quadratum  binomij  in  generali 
erat  biuommm  primum  &  quadratum  reci- 


fiin  generali  erat  recifum  primum ,  8c  ita 
per  contrarium  Rt,  binomij  primi  erat  ali- 
quod  binomium  ,  &  Rt.  recifi  primi  erat 
aliquod  recifum  ,  8c  ica  quadratum  bime- 
medialis  primi  erat  binomium  iecundum, 
'&  quadracum  refidui  medialis  primi  erat 
reciium  fecundum  ,  &  per  contrarium  Rt, 
bmomij  fecundi  erat  bimediale  primum  8c 
Rt.  recifi  fecundi  erat  refiduum  mediale  fe- 
cundum  ,  &  ita  pofui  exempla  omnium 
quorum  operatio  eft  per  i62am  quaeftio» 
nem  libri  praclicas. 

Binomium  primum  4.p,Ei.7.eius^..eftbi- 
nomiumhoc^.  3^  p.  r:.  -^velRi.v.  4.  p. 
R--  7.  &  aequiualent  ha:  dua:  Ri.  v.  cum  k- 
gaca. 

Recifum  primum  4.  m.  r^.  7.  eius  Rt.  eft 
recifum  hoc  r:.  5-f  m.  R^.  7-  vel  Ri.  v.  4. 
m.  Rt.  7.  &  xquiualent. 

Binomiumfecundum  ,  ^i.  72.  p.  8.  eius 

eft  bimediale  primum  hoc  v.  Rt.  i"8- 
p-  Ri.  2.  p.  1.  R^-  v.  Rt.  1  8.  rh.  R:.  z.  fed  R:. 
1 8.  p.  Ri.  2.  requiualet  Rt.  3  2.  &  r:.  1 8-  m. 
R:.  2.aequiualet  rl.  8.  igitur  v.  Rt.  1  8.  p. 
Rt.  2.  p.  1.  Ri.  v.  Ri.  1  8.m.  Rl.  2.  funtR^.R:. 
32.  p.  Rt.  Ri.  8.  hoc  bimediale  primum 
eft  Rt.  v.  Ri.  72.  p.  8.  &  squiualet  Rt.  v. 
Rt.  72.  p.  8. 

Recifum  fecundum  R:.  72.  rh.  8.  eius  Ei, 
eft  bimediale  primum  Rt.  Ri  52.  rh.  Rt.  Rt, 
8.  vel  Rt.  v.  Rt.  7  2.  rh.  8.  &.  aequiualent. 

B.nomium  tertium  eft  Rt.  18.  p.  r%  10. 
eius  Rt.  eft  bimediale  fecundum  fy.  v.  r^. 
4-7  p  Rt-  2.  p.  1.  Rt.  v.  47  m-  rl.  2.  aequi- 
ualct  Ri.  -g?  igicur  Rt.  v.  r-.  47-  p.  Rt.  2.p.  h 
Rt.  v.  R;.  4-7  m.  P/.  2.  arquiualet  Rt.Rt.  1  27-  . 
p.  Rt.  Rt.  7-  &  hoc  bimediale  fecundum  eft 
Rt.  Rt.  i8.p.  Ri.  ic.  tk  squiualec  Rt.  v.  r^. 
1  8.  p.  Rt.  10. 

Recitum  tertium  eft  Rt.  18.  m,  iu.  10. 
eius  Rt.  eft  bimediale  fecundum,  6c;eft  r;., 
Rt.  I  2-7  p.  Rt.  Rt.  7-  vel  Rc.  v  Rt.  18.  m. 
Rt.  10.  &c  scquiuaient. 

Binomium  quar^um  eft  3.  p  Rt.  2.  eius 
Rt- eft  linea  maior  hxc  Rt.  v.  i~  p.  ^i.i-^-p. 
I.  Rt.  v.  i~  m.  R:.  1  — -  ha?c  enim  quancitas 
aquiualet  Rl.  v.  ^.p  Rt.  2.  8c  habet  con- 
ditioncs  lima?  maiotis. 

Recilum quartum  eft  3.  m- Rt.  2-  eius  Ri. 
eft  linea  minor  haec  Rt.  v.  1-7  p.  Rt;  m. 
I.  Rt.  v.  i^rh.  rc.  1-7  vel  R:.  v.  ^.rh.  ri.  i.8c 
aequiualenr. 

Binomium  quintum  eft  rc.  2  4,p.4.eins  Ri. 
eft  linea  potens  inrationale  &  mediale  &c  eft 

Rt.>  -Rt.  6.  p.Rt.    2.  p,  1.  Rt-  V.  Rt.  6.rh,  Ri.2. 

vel.  Rt.  v.  rh.  Rt.  2.  fk  aequiualcnt ,  nam 
ex  rl.  v.  Rt.  6.  p.  Rt.  2.  p.  1.  Rt.  v.  Rt.  6.  m. 
rl.  2.  in  fe  multiplicata  producitur  Ri.  24. 
p,  4.  &  habet  conditiones  quantitatis  po- 
tentis  in  rationale  &  mediale. 

Recifum  quintum  eft  per  exemplum  Rt« 
24.  rii.  4.  eius  Si.  eft  quandtas  quar  cum  ra- 
tionali  componit  mediaie  &  efl  fy.  v.  r^.  6. 
p.  rl.  2.  rh.  I.  Rt.  v.  Rt.  6.  rh.  Rt.  2.  vei  rl.y. 
Ri.  24.  m.  4.  8c  a^quhulent. 

Binomium  fextum  fuit  inexemplo^j.  7. 
p.  R».  ^.eiusRt.  eft  qnantitas  quae  cum  me- 
diali  componic  cotum  mediale  ,  &eft  Rt.  v. 
r».  1-7-  p.  r.pj  I.  Rt.  v.  Rt.  17-  m.  1.  vel  ri. 
V.  Rt.  7.  p.  Rt.  3.  8c  aequiualent.  Habenc 

enim 
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enim  qt. v.  $i.  iT  p.  i.  p.  U  iji.  v.  iji.  i  ~  m. 
i .  conditiones  qnantitatis  potentis  in  duo 
medialia  ,  &  eius  quadramm  eft      7.  p. 

Recifum  fextum  faic  1^.7.  m.  ^t.  3.  eius 
^i.  eft  quantitas  ,  qus  curn  mediali  com- 
ponittotum  mediale,  &eft  $1.  v.  ^i.  iT  p. 
1.  m.  1.^..  v.  ^i.  iTm.  1.  vel  v.  fy.  7. 
m.  ifi.  3 .  &  acquiualent. 

Et  vt  fit  exemplum  vnum  in  omnibus 
extrahendi  radicem  quamquam  in  centefi- 
ma  fexagefimafecunda  quaeftione  dederimus 
modum  »  tamen  iterare  propter  difficulta- 
tem  non  pigebit ,  &  fit  vt  velim  accipere 
^i.  binomij  fexti,  ckfuit  ^i.  7.  p.  $i.  3.  Di- 


%t.  7.  p.  ^i. 


1 


#-T 


iT      iT  m.  1 


1 . 

iji.  1.  &  eft  r. 


uido  Ri.  3  .  persequalia  &  eft  minor  quan- 
titas ,  &  eft  diuidere  per  $i.  4.  exit  y..  T. 
Quadro  jy.,  T  fit  T.  Diuido  ^i.  7.  in  duas 
partes  ex  quarum  multiplicatipne  fiat  T. 
Diuido  ^i.  7.  per  aequalia  &  eft  diuidete  per 
per  ^t.  4.  exic  i^.  iT.  Quadra  fit  iT.  De- 
traheT  quadratum  dimidi)  minoris  partis, 
remanet  i.accipe  i^.  i.qux  eft  1.  detrahe 
&addeex^i.  iT  fitRt.  iT  p.  1.  &  Ei.  iT 
m.  1.  Harum  igitur  pattium  fy.  v.funt  par- 
tes  quaehtas  videlicet  Ri.  v,  iji.  iTp.  i.SC 
iji.  v.  ^?..  iTm.  1.  <k  has  iunctee  compo- 
nunt  quantitatem  potentem  in  duo  media- 
lia  &  funt  b/.  v.  91. 7.  p-  b/.  3.  Quod  autem 
multiplicata  ha^CBi.  in  fe  producat  b/.  7.  p. 
Bi.  3.  Item  quodquadrata  partigm  faciant 
mediale,  Sc  fimiliter  quod  ex  multiplica- 
tione  vnius  in  alteram  fiat  mediale  incom- 
menfurabile  mediali  quod  fit  ex  aggrega- 
tione  quadratorum  partium ,  habebis  in  tri- 
bus  exemplis.  In  primo  eft  multiplicatio 
partium  in  fe  &  aggregatio :  in  fecuudo 
multiplicatio  vnius  partis  in  alteram :  in 
tenio  aggregatio  prodycloruin  quadrato- 
rum  &  dupli  producti  vnius  partis  in  alte- 
ram,ex  qua  aggregatione  ficquadratum  to- 
tius,  per  quartam  fecundi  Elementorum,  fi- 
ue  per  regulam  quinquagefimam  tertiam 
capituli  quadragefimi  fecundi. 

Prima  operatio  multiplicationis  partium  in 
fe, 

Prima  pars,  Secunda  pars. 

Bi.  v.  Bi.  iT  p.  1  Bi.v.  Bi.  iT  m.  1. 
Bi.  v.  P/..  iT  p.    f      Bi-  v.      iT  m.  1. 

Si.  iT  p-  1.  iT  m.  r. 

Quadratum  priroae  Quadratum  fecun- 
parfis.  dx  pattis. 

Bi.  iTp-  t. 

T$i.  iTm,  u 

Aggregatum  quaJratorum  ij*.  7. 


Secunda  opeutio  muliiplicationis  paitupn 

vnius  in  alteram, 
Prima  pars,  ^t.  v.  jjt.  ijrp.  u 

Secunda  pars,         ^t-  v.  ^t.  1—  m.  I. 

QuaJratum  primss  partis,  ^i.  1  Tp.  1. 
Quadratu  fecundas  paitts,  ^t.  iT  m.  1. 

Productum  quadratorum  inuicem5  — 
Produdtum  partium  inuicem  , 
Duplum  produ&i  partium  inuice,^. 3. 

Tertia  operatio, 
Acrarepatum  quadratorum  ,    Ri.  7. 
Duplum  producti  partium  muicem,  j. 
Quadratum  totius  quod  eft  aggregatum,^. 

7.  p.^.  3.  ^  ^ 

Pi.  v.      iT  p-  v.ph  ytt  v.      iTm.  1. 
v,  t  iT  p-  1  •  p.  1.      v-       Jt  m.  ^ 

Produ£tuni,.^i.  7.  p\  51.  3. 

Circa  hoc  nota  qnod  alind  eft  dicere  mc- 
diale,  aliud  eft  Hnea  medialis,  nam  mediale 
eft  ^i.  numeri  vt  f.  eft  mediale  fiue  fu- 
perficies  medialis ,  fed  fy.jp..  y  lmca  mfl 
dialis,  nam  dicicurlinea  medialis  coquod 
eft  ^i.  quancitacis  medialis,  qua:  eft  nu- 
meri  ,  concludo  igitur  quod  cum  dico  mc« 
diale  loqnendode  producente,  intelligo  fy, 
^i.  alicuius  numeri :  Cum  aj-item  dico  nie- 
diale  loquendo  de  produ&o  intelligo  y.  nu- 
meri  tantum ,  8t  ita  caue  ne  decipiaiis  in 
«quiuocatione  nominum. 


C  A  P  V  T  VI. 

Ve  multtplicatione   omnium  raclkum 
multmomidYum  &  etinm  diuer[o  ■ 
rumgenerum, 

PR  o  multiplicandis  radicibus  vuiuer/a- 
libus  quoniam  de  eis  fermo  inciderat 
tc  quoniam  de  quadratis  in  fua  capitulo 
diximus  ,  &  etiam  in  praEcedenti  capitolo, 
dicam  tamen  vnum  exemplum  vtile:  volo 
multiplicare  ^i.  v.  7-  p«  4-  p- 1.  V.  8. 
m.  Bi.  i6\in  ^i.v.  13.  p.  ^i.c».  m.I.  v. 

m.  1 .  difpone  vt  vides  vnam  fub  alia, 
deinde  quadra  partes  feorfum  aufeiendo  Ei. 
v.  abonlnibgs,  &fi  eflet  vnapais  ^i.L  tttnc 

ifi.  v.  7.  p.  ^i.  4.p.l.  v.  $i.  S.m.  ^i.  16. 
Ri.  v;  1  ^.p.  ^i.  9.  m.  1.  v.  ^i.  5  .  m.  i. 

7.  p.  pi.  4-|p.  1.  8.  m.  j^i.  1  'S. 
1  A-p.  Ri.  cj.jm.  1.  5.  m.  1. 


91.  p.$i.  3^..  p.lp.  1.  104-  m.  y..  144. 
Ei.(37  6.p.^i.44i  .lp;§i.576.m.R£.i7C4. 
fn.l.3  S-p.^i.  ic©.|m.  I.  40.  m.  ^.400. 
m.  3.  m.  ^,.  4.|m.  -8.  p.  Ri. 


Produdum , 
^i.v.  1  9.p.  ^i.  36". p.  Bi.(j7^.p. ^-44'' 
p.l.^i.v.iO4.m.^i.i44.m.#i.i704.p.^J7^ 
iri.  I.  ^i.  v.  35.  p.  ^i.  100.  m.  Tst.  4.  m.7, 
m.  1,     v.  40.  m.  ^i.  400.  m.  8.  p.  ^i.  i^. 

^uadrares  eam  per  modum  1.  fient  igi- 
turdu*  j$t,l.  quarum  qudibet  illarpmcon- 

tinebic 
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tinebit  duas  Ki.  ligaras  ,  &  ita  produ&um 
eft  vt  vides,  nam  prima  r%  v.  L  fuit  5.  fe- 
dunda  antem  2.  ex  vnainaliam  fit  io.nara 
ptima  R£.  v.  produdta  eft  12.  fecunda  8.  p. 
quodeit  20.  tenia  eft  6.  m.  8c  quarta  4.  m. 
<]ii«  :un<fta  faciunt  10.  m.  quod  additum 
ad  20.  facit  10.  &tancura  eftprodu&um. 

Ci,ca  hoc  nota  quod  plurimum  differt 
diccre  rn  v.  »£.  5.  p.  b*.  4.  &  Rt.  v.  5.  p. 
ty-  4.  nam  r*.  v.  5.  p  Ei.  4.  eft  Ri.  7.  &  eit 
vtai.cipiafi  r>.  4.  quae  eft  2.  &  eam  addas 
ad  5.  fic  7.  cuius     v.eft  ^i.  7.  fed  ly.  v.Ri, 

5.  p.Rr.  4.  eft  vt  accipias  Ri.  4,  qyae  eft  2. 

6.  eam  addas  ri,  j.quaeeft  B£.  5 .  fic  Si.  5>p. 
i-  &  huius  capias  yt.  v.  qus:  eft  r>.  v.  Bi.  5. 
p.  2.  quare  prima  eft  8i.  7,  &  harc  eft  S£. 
v.  2.p.  5.  &ita^.  v.  Ei.  ^.p.  kj^. 
eft  4.  vc  vides ,  fed  r>.  v.  9,  p.  r>.  169.  eft 
^t.  22.  qua:  eft  longe  maior  &  plurimum 
differt  a  4.  quare  nota  bene. 

Multiplica  r>,  y.  cu.  18.  p.  Bt.  215.  in 
fe,  cu  vides  quod  eft  B4.  cu.  v.  Cuba  igicur 
eamfit  1  8.  p.  Bi.  515.  deinde  multiplica 
18.  p.^.315.  infe  fic  6jr).p.  ]£.  408240. 
Huius  igitur  binomij  Bi.  cu.  v.  eft  produ- 
&um,  Igicur  ducla  r>.v.  cu.  18.  p.  31 5. 
infefit  iji.  cu.v.  639.  p.  Bi.  408240.  Ec 
fimilicer  multiplica  v.  cu.  10.  p.  ^.3. 
«i  Bt.  v.  cu.  5.  p.  Bi.  7.  cuba  vtramque 
feorfum  auferendo  Bi.  v.  cu.  remanebunt 
cubi  partium  10.  p.  B£.  3»  &  5.  p,  B£.  7. 
duc  10.  p.  bs.  3.  in  5.  p.  r>.  7 .  fit  50.  p.  ^t. 
700.  p.  bje.  75.  p.  rn  21.  Huius  quadrino- 
mij  Bi.  ctt.  v.  eft  produitum ,  videlicet  B£. 
cu,  y.  50.  p.  K.  700.  p.  Ri.  75.  p.  B£.  21. 
&  jfraiiiiter  volo  mulciplicare  B£.  v.  cu.  R£. 
5.  p ■  Rt-  cu.  7.  in  ae.  v.  cu.  r*.cu.  1  o.  m,  Ri. 
2.  Cuba  pnmovtramque  pariem,  &fiunt 
St.  5-p.  S4.  7.  &  b*.  cu.  10.  m.  B£.  2.  Dein- 
de  multiplica  in  crucem  has  partes  vt  vi- 
des  cubando  quadratas  &  quadrando  cu~ 
kas,  habebis  produdtum  B£-  cu.  ^.'12500. 


^i.  V.  CU.  ^i.  5.  p.  ^i.  cu.  7. 

^i.  v.  cu.  iji.  cu- 1 0.  m.  Rt. 

2, 

5.  p.  IJi-^CU.  7 

^i.cu.  10.  m.  ^i. 

2. 

^£.CU.  ^i.  I  250O.  p.  ?i. 

cu.  70. 

rh.      j  0.  m.  ^t.  cu.  Ei. 

392. 

p.  Ri.  cn.70.  m.  Ri.  10.  m.  K^.cu.  E/.  392. 
Hums  igitur  Ei.  v.  cu.  eftproduduvn,vide-. 
liccc  ly.cu.  v.  R/.cu.E/*.i2  5oo.p.  9i.cu.70.rn 
if'.  10.  m.  ly.  cu.  E^-  $92-  nam  generale 
pr.aeceptum  eft ,  Cum  multiplicas  b^.  in  i$t. 
cu.  df  bes  quadrare  Si.  cu.  Si  cubarc  Ri-  dein- 
de  multiplicare  inuicem,  6V  produfti  fy.  cu. 
Ei.  cft  ,  produc^um.  Et  fi  radicej  multipli- 
caildx  Cmt  amb*  quadratx  ,  vel  amba;  cu- 
bx,  fufficit  multtplicare  vnam  in  aliam,  & 
producti  R*.  cu-  Vvl  i}i.  fimplex,  prouc  fuere 
partcs  mnltiplicatx,  cft  quarfitum. 

Muhiplica  E-'.  v.  cu.  10.  p.  r,i.  5.  p.  1.  r£. 
v.  -.  p.  Ri.  cu.  10.  in  Bi.  v.  10.  p.  Ri.  cu. 
j.  m.  I.  3:.  v.  cu.  5.  p-  Bt.  Ctt.  4-  appofui 
hanc  mt  !  ipHcationern  vc  intt lligcres  mo- 
dutn  cii  f.ij;t  rrii);cionis ,  &  hcc  compo- 
nitur  ex  exctrploprimo  fiV:  qcirto  ,  difpone 


vc  vide>s ,  deinde  confidera  qu6d  funt  qua- 
tuor  parces,  quarum  dua:  fuat  cu.  v.  Sc 
du«  iji.  v.  cantum.  Cuba  igicur  »t.  v.  cu-  & 
quadra  Ri.  v.  fimplices,  &  habebis  quod 
vidcs  in  prima  multiplicacione,  deindequa- 
dra  cubas  &c  cuba  quadracas  ,  &c  habebis 
I05.  p.  Bt.  20OO.  p.  1.  353.  p,  Ei.  cu. 
3  1765  23.  p.  Rt,  cu.  92^100.  Sc  ei  alia  par- 
te  1003,  p.  Bi.  cu.  8iqoojooo.  p.  Bi.  cu. 


24Jooo.m, 
cu.  16. 


I 


25.  p.  Ri.  CU.  4OOO.  p.  Ei. 


Ez.  V.  CU.  I  o.  p.  Bi,  5.  p.  1.  E£.  V.  7.  p.  Ei.  CU. 

IO. 

«i.  v.     10.  p.  fy.  cu,  3.ni.  1.  Ei.  v.  cu.  5, 

p.  Ei.CU,  4. 

10.  p.R/.  5.  p.  I.  7.p.  Ei.CU.  IO. 
10.  p.  Bt.  cu.  3.  m.  I.  5.  p.  Ri.  cu.4. 

I05.  T3.  Bi.  2000.  p.i.   353.  p.  B4. 
CU.j  176523.   p.  Bi.CU.  92<JlOO. 
ioo3.p..Bi.cu.8ioooooo.p.  B4.  cu.  245000. 
m.  1.  25.  p.  Bi.  cu.  4000.  p.  Bjt.  cu.  16. 


Hacc  duo  mulcinomia  ligata  ft  inuicem 
mulciplicaueris,  habebis  quadrinomium  ex 
quatuor  ligacis  numeris ,  quorum  B/.  v.  cu. 
Bi.  eftpioductum.  Eruut  igitur  quatuor  Bi. 
v.cu.  Bt,  inuicem  ligacae  quarum  duaserunt 
per  p.  &  aliat  duje  per  m.  Conftabit  autem 
prima  pairs  quadrinomij  ex  6.  numeus  per 
p.  &  iecunda  pais  ex  9.  numeris  per  p.  & 
tertia  parsex  6.  numeris  per  rrv.  &  quatta 
pars  ex  cj.numeris  pe.r  m. 


C  A  P  V  T  VII. 

Ve  diuifione  per  multmomta. 


D 


t  V  1  n  e  10.  per  B^.v.  cu.  B£.  4900. 
m.  6.  m.  rl.  v. cu.  8/.  ioo.  m.  2.  Di- 
co  quod  debes  quadrare  voraroque  partem, 
&  mulciplicare  vnam  in  aliam  ,  &  habebis 
trinomium  Bi*  v.  cu.b/-  24010000.  p.  36* 
m.  Bt. 705600, p.Bi.V  CU.Bi.I  oooo.p.4  m-Bi. 
1600.  p.  Bt.v.  cu.  B/.  490000.  p.  12.  m. 
Bi- 19600.  ni.  Bi-  3600.  Hoc  multiplicain 
1  o.  cubando  10.  fic  1 000.  &  fiec  quadrando 
1000.  pro  radicibus  numerus  diuidentlps 
ra.  v.  cu.  B/.  24010000000000.  p,  36000, 
m.  Bi.  705600000000.  p._  B2.  V.  CU.  Bt* 
10000000000.  p.  4000.  m.  Bi.  1600000000. 
p.  B^.  v.  cu.  B/«  4900000000.  p.  i  2000.  m. 
Bt.  1 96000000O0.  m.  Bi.  3 600000000.  huius 
diuifor  eft  quod  producicur  ex  cubis  par- 
tium  detradi^  altera  ab  altera. ,  &  eft  *£. 
4900.  m.  6.  m.  Bi.  100.  m.  2.  quodeft  *j. 
4900.  m.  R4.  ioo.  m.  4.  Si  igicur  diuidacur 
taleproduiStum,  per  hoc  trinomium  habe- 
bis  intentiuaa.  Si  vei6  partes  Cm  jtquales, 
veluti  Ri.  v.  'td.  Ri.  $o6"ip  p.  9-f  m- 
cu.Bi.  zo&^  m.  9x«  Tunc  fufficit  prima 
operatio  diclia  &  diuifoi  eft  19.  vt  patet. 

Nota  etiam  quod  recifum  cuiuflibet  bi- 
nomij  &  binomium  cuiuflbec  recjfi  non  fo- 
lum  fit  per  parces  confimiles  permutando 
p.  in  m.  fcd  per  omnes  parres  proportiona, 

tas 
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tas  facta  di&a  perrautationej  vcluti  dicendo 
40.  p.  Bt.  1500.  fuum  recifum  non  folum 
eit  40.  ni.  g*.  1500.  fed  4.  p.      15.  nam 


40.  p.  1500. 
40.  m  R£.  1500. 


IOO. 

40-  p.  B£. 
4.  m.  $£. 

1 500. 

10. 

40.  p.  54. 

10.  m,  bn 

1500. 

25. 
40.  m. 

1500. 

100.  p.  ££.  9375. 

proportio  40.  ad  4.  eft  vcluti  1000.  ad  100. 
Sc  fimiliter  io  m.iji.  9 3-^-  cftfuum  recifum, 
quiataliseft  proportio  40.  ad  10.  veluti  B/. 
ijoo.  ad  B£.  93-^-nam  vbique  quadnipta. 

Pro  fciendo  produ&um  inomnibus  in- 
uento  producto  primi  reciJj  &  propri)  mul- 
tiplica  ipfum  per  numerum  qui  prouenit 
diuifo  namero  inuento  per  nurnerum  pri- 
mum ,  qwd  fit  eft  numerus  prouentus.  E- 
xemphim  ,  numerus  prouentus  recifi  pro- 
prij  de  40.  p.B£.  1500.  in  40.  m.  &£.  1500. 
eft  1 00.  Si  igitur  yis  fcire  prouentum  de 
40.  p.  $£  1 500.  in  4.  m.  ^£.  1 5.  Diuide  4. 
per  40.  cxit  77-  multiplica  ~  per  100.  fit 
10.  &  10.  eft  produ&um,  Similiterfi  volo 
fcire  produ&um  de  40.  p.B£.i  500.  in  io.m, 
fy'9$T»  diuido  10.  jper  40.  exiit  ~  3  multi- 
plico  -j-  in  100.  fir  2  produclium  quaefi- 
tum.  Similiter  fi  volo  produdtum  de  40.  m. 
$t.  1500.  in  ioo.  p.  B£.  9375.  quorumpro- 
portio  numeri  ad  numeruna  eft  dupk  fex- 
quialtera,  eft  veluti  ij£.  ad  ££.  'diuido  100, 
numerum  binomi)  nouiter  inuenti  per  40. 
namerum  recifi  propofiti  primo  &  exit  2-f . 
Multiplico  2-7-  in  100.  numerum  produ- 
£tum  ex  recifo  in  fuum  binomiura  ( qui 
numerus  inuenitur  pcr  primam  propriera» 
tatem  1  5.  capimli )  &  fit  250.  productum 
ex  40.  m.  j^.  1500.  in  100.  p. b>.  9 375.  & 
harc  rcgula  plurimum  valet. 


CaPvt  VIII. 

De  cubandis  Binomiis  &  Recifis. 

PR  o  cubandis  bijiomiis  &  fuis  recifis 
cum  facilitate  ita  facies.  Quadra  vnam 
partem  binomij  vei  recifi,  &  tripla  eam, 
deinde  quadra  aliam  partem ,  Sc  adde  tri- 
plato  di&o  &  hoc  mukipliea  in  partem 
quam  quadrafti  &  non  rauitiplicafti  per  ^ 
Idem  fac  de  alia  parce ,  &r  habebis  produ- 
#um  biuomij  velrccifi  cubati.  Extmplum, 
volo  cubare  10,  m.  2.  Quadra  m.  10,  fic 
10.  tnplaj  fit  30.  Adde  quadvatum  akerius 
partis  quodeft  4.  fit  34.  fuppone  ad  2.  cu- 
ius  quadra  i.m  non  criplafti  ,  &  fimiliter 
quadra  2.ht  4.tripla  fit  1 2,  adde  quadratum 
9*.  10.  quod  eft  10.  fic  2  2.  fuppcne  n,  ad 


ij£.  10.  m.  2. 

ii.  34. 
^£.  4840»  m,<3%. 


y..  10.  cuius  quadra- 
tnra  non    triplafti , 
mukiplica  numeros 
inferiores  in  fuperio- 
res  ,  quadrando  ij£.  vt 
docui  in  capitulo  fuo, 
habebis  fy.  4840.  m.  68. 
Et  fimiliter  volo  cubarc<5.p.  v^.  }.  quadri 
3.  fit  3.  tiipla ,  fit  9.  adde  quadratum  6. 
quodeft  36.  fit  45.  Superpone45.adiJ.  fi- 


6.  p. 

3- 

108. 

9- 

5- 

iii. 

45- 

12311. 

6. 

7' 

270. 

270.p.^£.  56963. 


militer  quadra  6.  fic  %6.  ttipla,  fit  toS-  ad* 
de  ei  quadratum  3.  quod  eft  3.  ht  111. 
Quadra  1 1 1,  fit  1  232 1.  fuperponc  ad  j. 
Deinde  mukiplica  <J-  in  45.  fic  270.  &  hic 
eft  numerus;  &  3.  in  11321.  ft  »• 
36963. &  itacubusde  6.  p.  S£.  3-eft  270. 
p.?£.  36963. 

Et  fimiliter  volo  cubare  hoc  binomium 
10.  p.  Sf..  cu.  3.  quadra  10.  fit  100.  tripla 
fit  300.  added  quadratum  ij£.  cu.  3.  quod 
eftK£.  cu.  9.  fit  300.  p.  i£.  cu.  9.  fuppone 
hoc  ad  aj£*  cu.  3-  &  fimiliter  quadra  cu. 
3.  fit  Rt.  cu.  9.  tripla  ,  ideft  mukiplicaper 


10.  p.  R£.  cu.  3. 
100.  p.  R£.  cu.  243.  i  JOO.p.  P/.CU.J. 
lOOO.p.  E£.CU. 243OOO.  J    3.  p.  R;.  CU. 

8 1000000. 


cubum  de  3.  quod  eft  17.  fit  »£.  cu.  243. 
addeei  quadratum  io.quod  eft  ioo.habebis 
ioo,p.Ri.cu.243.hocluppone  ad  lo.deindc 
mukiplica  inferiores  cum  fuis  fupeiioiibus, 
habebisex  vna  paite  iooo.p.Bi.cg.i 45000. 
&  exalia  autem  parte  ^.p.Bi.cu.S  1000000. 
quod  eft  dicere  1003.  p.  E£.  <M.  81000000. 
p.  R£.  cu.  243000.  &c  hic  eft  cubusde  jo. 

p.  B£.  CU.  3. 


Capvt  IX. 

Ve  cubanciis  trinomiis  &  recifis. 

QVo  d  fi  volueris  cubare  ajiquod 
nomium  vrpoce  y.  p,  3.  nj,  k  1. 
Regula  eft  fere  eadem,-  duobus  exceptis, 
primum  ,  quod  debes  triplicaic  quadrita 
duorum,&  duorunVfempcr  &  addereqiu. 
dratum  tertij',  8c  tale  aggregattjm  poneic 
fubillo  cuius  quadiatum  non  ciiplafti  vtin 
exemplo  quadra  primo  5.  fic  25.  quadru 
3.  fit  3.  iunge  ad  ij.  fit  28.  cripla  iS.  iit 
84.  adde  ei  quadratum  B£.  2.  qucd  eft  2.  fit 
86.  fupporie  86.  ad  Bz.  2.  euius  quadracum 

aon 
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non  triplafti  ,  Sc  fiittiliter  quadra  5,  fit  25, 
quadra  Ri.  2.  fit  2.  iunge  cuni  25-  fic  27. 

5.  p.      3.  rh.  fc_.  2.  m.  r>.  150. 
4°-        $4-  86.  6. 

20o.p.^..2i  i^S.m.^.i479z.m.  Ri.5400. 

tripfa  27.  fit  8r.  quadra  fy,  5-  fit  3.  addc 
81.  fic  84.  fuppone  ad  ij_.  3.  cuius  quadra- 
tum  non  criplafti,  &  fimiliter  quadra  3. 
fit  3.  quadra^i.  2.  fit  2,  iunge  ad  3.  fic  5. 
tripla  5.  fit  15.  adde  ei  quadratum  5.  quod 
eft  25.  fit  40.  fuppone  ad  5.  cuius  qnadra- 
tum  non  criplafti  poftmodum  quadra  5.  & 
3-  &       2.  fiunt  25.  &  3.  &  2.  hos 
numeros  inuicem  mukiplica  ,  fiunt  150. 
Jiuius  r>.  eft  Ri.  150.  quam  pone  in  diredto 
5.  &:  Re.  5.  &  r*.  z.  Sc  pone  per  m.  fi  vna 
pars  efletm.  vc  hic  ,  &  fi  eftent  dua?  m.  & 
vnap.  poneres  eam  p.  &  fi  eflent  omnes  p. 
poneies  eam  p.  ita  qu6d  m.  &  p.  fmc  fem- 
pec  paria,  vel  quod  non  fic  nifi  p.  hoc  fa__o 
huicaddico  femper  fuppone  6.  pro  regula, 
habes  igitur  quatuor  numcrosfi]periores,& 
quatuor  inferiores,mukip!icaigitur  fuperio- 
res  in  infcriores  quadraudo  _»_..  &c  nume- 
ros  quos  vis  mukiplicare  in  Ri-  Sc  habe- 
bis  quatuor  producta,  qu_e  iuncta  funt  cu- 
bus  di_ti  trihomiji  vt  in  exemplo,  multi* 
plica  40.  in  5.  fic  200.  Sc  fimiliter  muki- 
plica  84,  in      3.  quadra  S4.  fic  7056. 
mukiplicain  5.  fit  21  r68.  &      21 168.  po 
netur  p.  quia  fe.  eft  p.  Et  fimiiiter  muki- 
plica  86.  in  ^i.i.quadra  i}_.  2.  fic  2.  qua-1 
dra  8(5".  fit  7396.  mukiplica  7396.  in2.fic 
_4792.h1.ius  accipe  _$_.  ck  pone  m.  quia  ij_. 
z.fait  m.Erfimili.er  mukiplica  Ri.  ijo.in  6. 
quadrando  vtrumcjue  &  nmkipiicando  fiet 
_5_.  5400.  m.quia  ^i.  1 50. fuitm. erit  igitur 
cubus  de  5.  p.  r_.  3.  m.  iy.  2.  hoc  quadri- 
nomium  200.  p.  ij_.  21 168.  m.  ^.1475)2, 
m.  rj.  5400.  ^tf 

Et  ita  in  hoc  exemplo  quadrando  5. 
&  2.  &  Ri.  3.  habebis  5.  4.  &  j.deinde 
iunges  binos  vtpote  5.  &  4.  fiunt  9.  tri- 


tv.  5.  m.  2.    p.  rn  3.  m.  Ri.  6c. 


26.      28.  |o.  6. 

R£. 3  j 80.rn.51?.    p.R!.2  700-  m.Rr.2  I  6o 


pla,  fiunt  27-  adde  3.  fit  30.  fuppone 
ad  R:.  3.  Similicer  iunge  5.  &  3.  fit  8-  tri- 
pla.  fic  24.  adde  4.  fit  2  8.  fuppone  ad  4. 
quod  fuic  2.  Similiter  iuiige  4.  &  3.  fiijnc 
7.  triplafic  2i.adde  5.  fit  26.  fupjpone  ad 
5.  Deindc  muhiplica  5.  in  4*.  fit  20.  &  20. 
in  3.  fit  £0.  huius  Ri.  quae  e(t  Ri.  60.  po- 
ne  in  dirciSo  trinomi)  per  m.  quia  funt 
dua:  partes  p.  &  vna  m.  habebis  m.  ri. 
60.  huic  fuppone  6.  pro  regula  ,  deinde 
fequere  multiplicationem  infcriorum  cum 
fuperioribus  in  diredlo,  habebis  cubum  de 
Rt.  5.  p.  2.  m.  r..  3.  clfeRt.  3380.  m.  ^cj. 
jp.  iu.  270o.m.  Ri.  2  160,  Sc  hjcc  regula  te- 
net  in  quadrinomiis  Sc  quinomiis  &c  reliquis 
talibus  animaduertendo  diligenter,  led  quia 
cadunt  rai6  in  bperatione  ,  ide6  dimiii 


tk.  fui  contentus  exemplo  vnius  trinomij 
cubicl  quod  pofui  proportionatum  propcer 
qua^dara  dicenda  in  capirulo. 

Cum  autem  fuenc  trinomium  ex  par- 
tibus  continue  proportionalibus  g*»  ctiius 
vna  pars  fit  numexus  &c  reliqu*  duae  fint- 
^i.  cu.  fiue  vniuerfalesj  fiue  fimplices  »  erit 
cubus  talis  trinomij  trinomium  ,  con- 
ftans  etiam  ex  numero  tk  duabus  Ri.  v. 
Pw  quo  habendo ,  fi  fit  piima  pars  vel 
tertia  m,  &  reliqiia;  p,  fac  vt  in  hoc 
Exemplo  .*  Volo  cubare  3.  p.  cu.  18. 
m.  Ri.  cu.  X2.  Cuba  parces  ,  vt  vides  j 


3-p.Ri.cu.  1 8.m.  Ri.  cu.  12. 
27.  j8.  12. 

729-  144- 
27-  27. 


19^83. 
18. 


m. 

m.  1 


6. 

}- 
8, 
6. 


3888.  m.ioS. 


18. 


cu.  35425>4-  p-^.cu-^^siS^., 


m.  12. 

m.tio, 

p.  27» 
p,    1 8. 

p.  4j. 


m.  75. 


Deinde  qiladra  primam  &  tertiani,  &  ha« 
bes  729.  &  144.  &  quia  tertia  eft 
pcr  m.  multiplica  hsc  per  27.  habebis 
19683.  &c  3888.  Mulciplica  h^c  per 
18.  cubum  fecundae  ,  habcbis  produdum 
Rt.  cu.  354294.  p\  Rii  011.69984.  Pro 
numero  aucem  multiplica  fy.  cu.  18.  ia 
in  r>.  cu.  12.  fit  <j.  m-  quia  Ri.  cu. 

1  2.  eft  m.  Hoc  multiplica  in  5.  reliquam 
partem  trinomij  fic  1  8.  mukiplica  per  6. 
femper  fic  i_oJJ>_Jmi-  A<ide  ei  1 2«  m, 
qui  eft  cubus  de       cu.  12.  m.  fit  120» 

•  m,  a  quo  detrahe  45.  p.  pro  cubo  reli- 
quarum  partium  quae  funt  p.  relinquicut* 
75.  bx.  Eft  igicur  cubus  dicl:i  trinomij  Ri» 
cu.  354294.  p.  Ri.  cu.  (jSi  84.  m,  75. 

Cum  veto  omnes  partes  fuerinc  per  p. 
tunc  numeros  quos  detraxifti  iunges  vc  in 
exemplo  priore  detraxifti  45.  ex  120.  ' Sc 
tk  remanferunt  75.  addes  igitur  45.  ad 
120.  &  habcbis  icjj.  pro  numero  :  at 
pta  152,.  facia  cubatione  partium ,  quadr* 
cubum  fecundse  Sc  tertise ,  &  produttum 
mukiplica  per  cubum  primae  j  deinde  pcr 

2  i<S.  &  ica  rediges  ad  quatuorradicesfum- 
ptis  prioribus  ,  quas  iediges  ad  duas  per 
fuamregulam.  Vc  inexemplo  piiore  qua- 
dra  1  8.  Sc  12.  fiunt  324.  Sc  144.  multiplic* 
per  27.  cubum  prinice/ fit  8748.  Sc  3888. 
mukiplica  per  2i6".fit  1 889568.&:8398o8, 
Habes  igitur  cubum  de  ^.p.Ri.cu.  r  8.  p.Ri. 
cu.  12.  fore  r_.  cu.  18895158.  fS.  jjp  cut 
859808.  p.i^.cu.  354294.  p.Ri<cu.  69984. 
p.  165.  Sc  quia  vc  dixi  fy.  cubica  fcmper 
iunt  du_e  cantiim  ,  ideo  redigam  has  qua- 
tuor  ad  duas  ,  diuidetulo  1889568.  per 
69984.  exic  7.7.  Sc  diuidendo  83  9808.  per 

3  S4*94'exk  i~f  R>.  cuba  27.  eft:  3..  adde  r. 
fit  4.  caba  fit  64.  mukipUca  in  "69924. 

D  d  6c 
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fir  447 8976- &  Jj4.cuba  i£  eft  1-7»  adde 
i.tic  *v~.  cuba  ,  fit  u~,  multiplica  in 
3  54*-94'  «c  4$oo$4<;.  Igitur  talis  cubus 
eft?£.  cu.  4500846.  p.i$£.  cu.  4478976'. 
p.  165.  &  haec  lOperacio  praefupponic 
prscedens  exemplum  cum  fua  operatio- 
ne. 


C  A  P  V  T  X. 

De  reducencli*  Bimmiis  ad  cenjum  cm- 
Jm  &  Rmprimum. 

CV  m  volueris  reducere  aliquod  bino- 
mium  ad  cen.  cen.  tunc  multiplica 
vnatn  partem  in  aliam,  &  produttum  mul- 
tiplicaper  16.  6V  hoc  produ&um  multipli- 
ca  in  quadrata  vtriufque  partis  fimul  iun- 
&a,  &  habebis  vnam  partem  produdri.  Et 
Similiter  quadra  tale  produc"tnm ,  &  qua- 
drupla  &aggregatum  quadratorum  amba- 
rum  partium  ,  &  iunge  fimul ,  &  habebis 
fecundam  partem. 

Exemplum  ,  volo  cen.  cen.  3.  p.  2. 
multipiica  3.  in  fy.  2.  fit      ,8.  mukiphca 


3- 

p.  Ijf.  2. 

1  r. 

18. 

16. 

121. 

72. 

^i.  1  2  1 . 

^.34848. 

3«.  18.  per  itf.  tanquam  numerum  fit  i$£. 
288.  quadra  1^.2.  fitz.  quadra^.fit  9.  iun- 
ge  9.  cum  2.  fit  1 1.  multiplica  11.  in  288, 
&quia  288.  eft  $e.  quadra  11.  fic  121. 
multipiica  u r.  in  288.  fit  34848.  Et 
ftmiliter  quadta  11.  fit  111.  quadra 
18.  fit  i  8.  quadmpla  18.  fit  72.  iunge  ad 
12  r.  fit  195  alia  pars. 

Exempium  in  v.  Volo  reducere  hoc 
binomium  vniueriale,  quod  eft  y..  v.  qt.  25. 
p.  4-  m.  v.  j^.  25.  m.  4.  ad  ce.  ce.  Qru 
dra partcs,  fiunt     25.  p.4.&     2 5.  £1.4 


$£.  v.  ^i.  2 5.  p.  4.  m,  ^t.  v.  fe.  2  5.  m.4. 
25.  p.4.  j^.  25.m.4. 


1 36.  m. 


if. 
H4- 

3^.  IOO. 
^.14400. 


qu«  fimul  iun&ae  faciunt     100.  &  fimili- 
ter  multiplica     v.     25.  p.  4.  in^.  y. 
25.  m.  4.  &  fic      9.  Quadra  igitur 
I 00.  fic  100.  quadra      9.  fic  9.  quadrupJa, 
fic  jtf.  adde  ad  i00.  habebis  1 36.  pro  vna 
parce.  Et  firniliter  mulciplica  94.  9.  irj  itf. 


fit^t.  144.  ponendo  femper  16.  tanquam 
quadratum  de  4.  fub  notnine  deinde 
multiplica  iji.  144.  in^.  ico.  quedeftag- 
gregatum  quadratorum  ,  fit  31.  14400.  & 
hoc  eftfecunda  pars  ptodudti.  "Igkur  pro- 
du&um  eft  i}6.  m.  ij£.  14400.  quod  eft 
16. 

Aliter  pro  reducendis  binomiis  ad  cen.  ce. 
fcias  quod  quadruplum  cubi  partis,  quas  eft 
numerus  cum  eo  quod  fit  ex  numero  in 
quadruplum  qoadrati  qt..  eft  propottio  ty. 
ad^£. 

Et  quod  cen.  ce.  vtriufque  partis,  &fex- 
cuplum  quadrati  in  quadratuun  eft  produ- 
ctumquodefl  nuroerus.  Exemplum  ,  volo 
reducere  3.  p.  ^».  2.  ad  ce.  ce.  cuba  j.  fit 
27.  quadrupla  fit  108.  quadra  2.  fit  2. 
quadrupla  fic  8.  multiplica  in  $.  fit  24.  ad- 
dead  .108.  fit  1 .12.  proportio  e^.  cen.  cen. 
ad^j.  quaeeft  2.  Deinde  accipe  cen.  cen. 

3.  &  eft  8t.  tk  cen.  cen.  2.  quod 
eft  4.  fit  85.  deinde  quadra  3.  <S<  2.  fiunt 
9.  &  2.  multiplica  inuicem,  fiiwnt  18.  fex- 
cupla,  fit  io8.adde  ad  Sj.fit  19  3.  numerus. 
Simihter  capio  y.  m.  2.  cub.a  2.  nurae- 
rum,  fit  8.  quadrupk,fit  32.  deinde  mulri- 
plica  numeros  inuicem  tanquam  amboef- 
fent  numeri,  fit  i0.  quadrupla,  fic  40.  atlde 
ad  32.  fit  72.  rn.  proportio  ce.ce.  ad 
fy.  rei.  Similiter  accipe  cen.  cen.  partium 
&  eft  4r.  demdequadra  partes,  fiunt  j.  & 

4.  multiplicainuicem,  fiunc  20.  fexcuplafit 
120.adde4r.fic  16 1 .  numerus. 

Cum  volueris  i/iuenireEimprintium,  ver- 
bigratia,de  5.  p.  z.  tmc  .quadra^. 
j.fit  /.  tripla,  fitij.  addeei  qua-iratum^. 
i.quodeft  2.  fit  17.  fuppone  17.  ad  z.Cmi 
fecifti  in  eubatione.  Ec  iimiliter  quadia 
1.  fit  2.  tripla-,  fit  6.  adde  quadratum  aJte- 
rius  partis^  quod  eft  5.  fic  1 1.  fuppone  1  r. 
ad  j,  pbft  quadra  vuamque  partem  bino- 


j.  p. 

sy-.  2. 

11.^. 

/17. 

io-  7 

•  4- 

1 10. 

68. 

119- 

77. 

229. 

RM04SS2 

f^.io;i2j.  ■ 

mij  fiunt  5.  &  2.  iungc  ,  fiunt  7.  pone  tn 
medio  infra  17.  &  11«  deinde  quadra 
2.  fit  2.  dupla  fit  4.  fuppoiue  ad  /7. 
Similitcr  quadra  yt,  5.6:  9.  dup'la,  fit  10' 
fuppone  ad  1 1.  poft  mulciplica  inferiores 
cum  fuperioribus  ,  habebis  6%  &  nc. 
quos  fuppone  fuis  produdoribus: ,  deindc 
muliplica  7.  in  17,  fit  119.  fuppone  ad 
1  io.  multiplica  etiam  7^  in  ir.  iit  77. 
fuppone  ad<»8.deinde  iungeinferiores  cura 
fuperioribus,  habebis  229.  5c  i4j.  dein- 
de  multiplica  in  crucem  229.  cum  r.  :. 
&  145.  cum  $£.  5.  quadrando  fi  opor- 
tuerit ,  habebis  tandem  r^m  primum  de 

5.  p.  ^s.  2.  hoc  ift.  104882,  p. 
10^1 2J, 

£c 


Cap.XI.De  Infitione  Radicum,  3 1 5 


Et  fimiliccr  in  alio  exemplo  ponatur  res 
1.  p.  fy.  3.  erunc  numeiri.cubaks  1  3.  &c  15. 
& aggregatum  quadratorum  eft  7.  &:  du- 
pliim  quadtati  JJ*.  eft  6.  Sc  duplum  quadrati 


2.p.  IU. 

13.^^15. 

8.    7.  6. 

104.  90. 

roy.  91. 

209.  181. 

i.  eft  8,  multiplica  inferiores  in  fuperio- 
res,  habebis  91.  &C  90.  qui  iundti  faciunt 
181.  fupponendum  ad  3.  &c  ex  alia  parte 
habebis  105»  &  104.  qui  iun&i  faciunt 
i09.fuppoTie  ad  i.deinde  mukiplica  incru- 
cem,  inferiores  cum  fuperioribus ,  habebis 
Rim  primum  de  z.  p.  fy.  3.  efle  $6i>  p.  fy. 
131045. 


C  A  P  V  T  XI. 

Infitione  Radicum  cum  facilitate. 


"|T)Ro  faciiitate  autein  inferendi  l^.  tna- 
X  gnas,  vtpote  1^.77220700.  cum  i^. 
772207.  debes  diuidere  maiorem  per  mi- 
norem  3  exit  1 00.  cuius  accipe  r>.  quae  eft 
10.  hanc  femper  duplica,fit  20.&addeei  n 
proregula  fita  t.  muitiplica  2  i.in  77  2207. 
qui  eii  tninor,  fit  102 16347.  &  hoc  adde  . 
maiori  y..  qu£  eft  77220700.  fit  totum  fy. 
93457047,  &  hoe  eft  longe  facitiusquam 
facerein  magtiis  numeris  per  addicionem. 
Quod  fi  in  diuifionenonhaberes  $i  vtpote 
volo  addere  it.  30.  cum      3,  tunc  diuide 
30.  per  3.  exit  10.  &quia  10.  non  habet 
^t.  ideo  es  excufatus  ab  hac  operatione , 
nonenim  h#  radices  ,  videiicet      30.  &c 
fy.  3.  polfunt  facere  vnam  fy.  fed  fi  vis 
oporcct  facere  per  viatn     I.  vel  v.  Alitid  , 
exemplum  volo  inferere  fy.  5872.  cum 
72.  vides  qu6d  diuifo  3872  per  2.  exit 
1936. cuius  Bz.eft  44.  diuifoetiam  72.  per 
2.  exit  3&.  cuius  ^i.  clt  6.  ideo  proportio 
3872.  ad      72.  eft  veluti  44.  ad  6.  Dico 
igitur  quod  debes  duplare  ~  ficYaddeei  1 . 
pro  regula  fitT  nam  addere  vnitatem  pro- 
portioni  eft  addere  denominatorem  nume- 
ratori  <k  addere  2.  proportioni  eft  adderebis 
denominatorem  numeratori  ,  &c  addere  3. 
eft  addere  ter  denominatorem  numeratori, 
dico  igitur  qu6d  habcs  y-  multiplica  igitur 
^in  72.  &c  eft  multiplicare  47.  in  72.  fit 
33  84.  diuide  per  3.61  1  128.  hoc  addead 
3872.fitiU.5000.5c  tantum  faciunt  1^.3872. 
i<csi.7  2.fimul  iuncte.Pocuifles  etiam  diuide- 
re  72.  per  5.  arrtequam  multiplicareS  in  47. 
&c  prouenilfet  24.  qui  multiplicatus  in  47. 
produx  fiet  1 1  28.  adienjum  ai  rl.  3^72, 
Tom.  I  V. 


vtprius.  Debes  igitur  inuenta  proportio- 
ne  radicum  per  communem  diuiforem  , 
&duplata  addere  1.  &  totum  multiplicare 
in  minoieni  ,  &c  produ&um  addere  maiori 
numero,  &  fy.  totius  sequiualet  duabus  ra^ 
dicibus  allumptis.  &hanc  regulam  feci  ad 
facilicandurri  operationem  in  cenfuum 
radicum  cuborum,  &  talium  dencmihatio- 
num.,  quaeomnes  vt  demonftraui  funt  com- 
municantes  &  pofiunt  fieri  vna  &  ple- 
rumque  iunt  roagnx  ,  ica  quod  in  multipli- 
cando  aflumitut  mukum  temporis  &  labo- 
ris ,  deinde  in  extrahendo  ^i.  &  duplando 
ita  vtin  tot  operationibus  vix  homo  poflk 
euadere  ab  errore,  cum  plures  fuerint 
inferenda;  &c  valdelnagna?. 

Pro  detrahenda  autem  ^i.  minoreama^- 
iore  ,  facies  econuerfo  ,  diuide  maioferri 
per  minorem  ,  exeuntis  accipe  iji.  quara 
dupla  &c  detrahe  i.proregula,  refiduum 
multipiica  per  minorem  ,  &l  produftum 
detrahe  a  maiore,  fy.  refidili  eft  quod  qua;- 
ris.  Veiuti  volo  detrahere  ^.2.  ex  32- 
diuide  32.  per  2.  exit  16.  cape  fy.  qux  eft 
4.  hancdup.la  fic  8-  detrahe  i.  fit  7.  mul- 
tiplica  7.  in  2.  minorem,*fit  14.  detrahe 
14.  a  32.  remanet  18.  8c  ^.18.  eft  refi- 
duum  detracla  fy-  z.  a  §£.  3  2-  1 


C  A  P  V  T  XIL 

Ve  regulis  ju^lementi. 

CV  M  fuerint  duo  numeri,  quorum  al-  i 
terum  eorum  in  duas  partes  volue- 
ris  diuidere  continue  .proportionales  cum 
reliquo  ,  dico  qufed  debes  multipjicare 
vnum  per  alium,  &c  ei  addere  quadratum. 
medietads  numeri  non  diuidendi ,  qui  de- 
bec  efie  pritna  quantitas  &c  ty.  totius  de> 
tracta  dida  medietate  numeri  non  diui- 
dendi  eft  fecunda  quantitas  &  refiduum 
numeri  diuidendieft  tertia  quantitas.Exem- 
plum,  volo  diuider^  10.  in  duas  parces  quae 
imt  in  continua  proportionalitate  cum  3» 
duc  16.  in  3/fit  30.  quadra  dimidium  3, 
quod  eft  i-f  fit  trj?  a  adde  ad  50=  fic  32^ 


Parces, 
h 

fy-ii  j-jn.  if 
1      m.  j^is  3 


1  o. 


30.  IT 

I  I 

2-r  2-r 


yi.  3  2—  m.  1  r 


accipe*^.  31^^  a^  ea  I_r  me~ 

dietatem  numeri  non  d"iuidendi,fit  valor  rei 
5i.  3  2—  m.  i-f.  Ertint  igitur  quanticates 
prima  3.  fecunda  y.,  m.  i^j  tertia 
ii-fm.^.  J2T. 

Exemplum  aliud  ,  "Volo  diuidere  3. 
in   duas  partes  in  continua  proportio- 
ne  cum    10.  multiplica    10.  in  3,  fit 
3^0.  adde  ei2j.  quadratum  medietatis  10. 
lion  diuiJcndifit  jj.accipe^.  55.6^  ab  ea 
P'd  z  rninti^ 


3 1 6   Ars  Magna  Arithmetica. , 


miniie  5.  medietate  10.  numeri  non  diui- 
dendi  fit  valor  rei  ij..  55.  m,  5.  quare  quan- 


Partes ,  j 

10.  1 

10  5. 

5f.  m.  5. 

5.  30. 

8.  m.  ^i.  55- 

25-  M: 

titateseruntprima  10.  fecttndai$_.  55.1x1.  5. 
tertia  8.  m.  b_.  55.  &  risec  regulaeft  eadem 
vigefimae  nonae  regulae  quinquagefimi  primi 
capitulipractica-^fed  eft  longe  facilior. 
Nota  qu6d  fi  volo  cognofcere  quxnam 
aprorjortio  fit  major,  vtpote"  an  %f-  multi- 
plica  in  crucem  3  8.  in  4.  fit  1 52.  Sc  9.  in 
ij.  fic  153.  Sc  proportio  componentium 
numerum  maiorem  erit  maior  fua  cor- 
relatiua.  Igitur  proportio  17.  ad  4.  erit  ma- 
ior  quam  38.  ad  9.  Ec  fimiiiter  proportio 
9.  ad  3  8.  eft  maior  quam  4.  ad  1 7.  quia 
9.  &  17.  multiplicati  producunt  numerum 
maiorem ,  Sc  i^a  cognofces  tam  diredtas 
quam  "conuerfas  proportiones  in  vna  ope- 
ratione  femper  ponendo  producentes  nu- 
merum  maiorem  vtrumque  elfe  maiorem 
denominatorem  ,  alterum  dire&a.  propor- 
tionis  alcerum  conuerfae. 

Cum  volueris  diuidere  12.  in  duas  par- 

3  tes,  ita  vt  vna  pars  dudta  in  radicem  aite- 
rius,  faciat  maius  quod  poHibile  fit,  femper 
accipe  -^de  1 2.  Sceft^.  Dico  igitur  quod 
$_:  4.  qua.  eft  2.  dudta  in  8.  refidrram  par- 
tem  producit  16.  &c  quod  16.  eft  maius 
quod  poffic  produci  e*  vna  parte  12.  in  r_. 
alterius  partis,  Bcita  fi  volueris diuidere  50. 
taliter  accipies  10.  &  20.  Sc  multiplicabis 
20.  in  r_.  10.  &  fic  Ri.  4000.  &  hoc  eft 
maius  quod  poflit  produci. 

Cum  autem  volueris  diuidere  11.  ita 

4  qu6d  multiplicatio  vnius  partis  in  quadra- 
tumalterius  faciatmaius  qiiampoflibile  eft. 
accipe  fimiiiter  de  1  2.quod  eft  4.  &c  hoc 
muliplica  in  quadratum  de  8.  quod  eft  (.4. 
fit  2  5 6.&C  hoc  eft  maius  quod  poteft  produci. 
Et  ita  fi  diuideres  30.  vna  parselfet  10.  alia 
20.  &  productum  eftet  4000.  &  femper 
hoc  maximum  productum  eft  quadratum 
alterius  maximi  produ&i,  veluti  de  30.  di- 
cimus  quod4ooo.  eft 
maximum  quod  po- 
teft  produci  ex  vna 
parte  in  quadratum 
alterius ,  &  $_.  4000. 
eft  etiam  maximum 
quod  poteft  produci 

exvna  partein  radicera  alterius,  igiturma- 
ximum  vnum  eft  ij_,  alcerius.  Et  it-i  ma- 
xirrum  de  12.  eftperviam  quadrati  256. 
&per  viamRi.  eft  16.  Sc  16.  eft  9..  256.VC 
pacet  in  figura. 


1 2. 


t$6. 


16. 


9.  ji.R..  8©. 


Capvt  XIII. 

Ve  commenjuratione  partium  binomioru& 
reciforu  producibdm  cum  fuis  yroduBvs. 

OM  n  £  binomium  Ifcut  vecifum  quod 
componicur  ex'  15-.  &  numero,  &ta- 
iia  lunt  primum  ,  fecundum  ,  quartum  & 
quintum  (nam  de  tertio  Sc  fexto  nonlocjuor 
quia  componuncur  ex  duabus  radicibus.) 
Cum  igicur  componatur  ex  ij_.  &  nurne- 
ro,cenfus  eius  eft  binomiunVprimum  ex  ca- 
pituloquinto.  Dico  igiturquod  pais  cen< 
ftis,  qu_e  eft  %i.  eft  comn|enfuLabilis  patci 
qu_eeft  r_.  in  binomio. 

Exemplum ,  fit  binomium  r_.  5.  p.  2., 
eiuscenfus  per  regulam  eft  binomiumpri- 
mum  .  Sc  eft  9.  p\  b_. 
80.  Dico  igicur  quod 
Ei.  80,  eft  commen- 
furabilis  r_.  5.  nanVTn 
quadrando  r_.  5.  p.2. 
necelfario  quadramus  2.  qui  eft  numems, 
igituc  produdum  eft  numerus.  Quadrabi- 
mus  etiam  y..  5.  ex  quo  etiam  proueniet 
numerus,  quia  eft  e_.  numeri  fimpla,  qu:!- 
re  per  quinquagelimam  teitiam  leguiam 
qnadragefimi  fecundi  capituli  pradlica',  fiue 
per  quartamfecundi  Eutlidis  remanetmul- 
tiplicanda  E-.  5.  in  2.  &c  quia  e_.  5.  eft 
ideo  quadranda  eft  &  fit  5.  quadi;andus  eft 
etiam  2.  fic  4.  igitur  4.  eft  numerusquao.ra- 
tus,  mukiplicatoigicur  5.  in  4.  fic  20.  i^i- 
tur  proporcio  20.  ad.  $.  eft  veluti  4.  ad  1, 
igicur  vt  numeri  quadraci  ad  numerum 
quadiatum ,  igicur  ijr.  :o.  &  sz.  5.  funt  com- 
menfiuabiles  longicudine  per  fepcimamde- 
cimi  Euclidis.  Et  quia  yt.  20.  eft  duplanda, 
igicurcumfic  Ei.  eft  multiplicanda  fjfcr  4. 
Cum  autem  4.  fit  quadratus  &z  duclus  1114. 
producifquadratumperfecundam  notii  Eu- 
clidis  i  conftac  igitur  16.  efte  quadratflm  , 
quare  proportio  80.  ad  ^.eft  veluti  numeri 
quadrati  ad  numerum  quadratum.  Igitut 
conftat  fy.  80.  elfe  longitudine  comtnenfu« 
rabilem  e^.  5.  per  didam  feptimam  decimi 
Euclidis.  Igitur  e_.  cuiuflibet  binomij  pii- 
mi  aut  fecundi  aut  4*  vei  5',  vel  reciforu  eis 
correfpondendum  eft  commeniurabilis 
produdi,  fiue  ij_.  cenfus. 

Item  dico  quod  yt,  cubi  eftcommenfLiu- 
bilis  ^-binqmijrExemplu  fit  binomitun  ayc 
recifuro  primum  vel  fecundum  anc  qnarcani 
auc  quinium,  (caleeric  cubus  per  octauiun 
capitulum)  e/.i  445. per  3  S-dico igicurquod 
i^.ipfa  1445.  eft  commenfurabilis^!,  5.  & 
quod  diuifo  1 44  5  .per 
5.  exic  numerys  qua- 
dratus,  nam  ex  o&auo 
capiculo  1445.  fic  ex 
quadraco  aggregaci  ex  triplo  quadtari  z.k 
quadrato  Er.j.additOjigirur  productum cjuod 
eft  1445-habet  proporcion^  ad  5.  cjuani  ha- 
bet  2  89.quadracu  didi  aggregati  ad  vnita- 
tem.  Igicur  per  feptimam  decimi  1445. 
eft  commenlurabilis  i^_.  5.. 

Vel  aliter  Sc  clarius,  Demonftratum  cft 
quod_5_.  80.  eft  commeniurabilis  P/.  5.  :gi- 
to.c  piodi_<£iuiu  eft  nuraerus Sc  fimihtei 

produitura' 


Ei.    5.    p.  2. 

-^.i445-p,jS. 


Cap.XIV.  Deproprietatibus,&c.  3  1 7 


9.  p.Ri.8o. 


produ6tum ex  z-  m  9. 
remanent  igitur  duce 
ruuldplicationes  Ri.  5. 
in  9.&  ^i.So.  in  z.fed 
rmiltiplicato  9.  in  Ri. 
5.  produ£tum  necellano  eft  commenitirabi- 
le  Ri.  5.  quia  ent  in  proportione  9 .  ad  1.  &c 
quia  Ri.  So.  eft  commenfurabilis  Ri.  5.  Igi- 
tur  productum  ex  2.  in  Rt-  So.  eft  corrtrnen- 
furabiie  r>.  5.  Igicur  productum  cxr>.  80. 
iil  2.  eft  commenfurabile  produ&o  ex  Ri.  f . 
in  9.  Igitur  ex  his  fiet  vna  Ri.  commenfu- 
rabilis  r>.  5.  per  octauam  Sc  nonam  decimi 
Euclidis  quod  eft  propolltum. 

Ex  hac  fequitur  primo  ,  quod  mukipli- 
cato  binomio  ,  fiue  cubato  fme  redaclo  atl 
ce.  ce.  fiue  ad  fym  primum  fiue  ad  ce.  cu. 
atque  ita  in  infinitum  femper  prouenient 
binomia  ex  Rt.  &c  ntimero  compofita  qua: 
Ei.  femper  eruntcommunicantes  &c  in  pro- 
poitionenumeri  ad  numerum. 

Scquitur  etiam  fecundo,  quod  cum  ce. 
binomij  fitincomm  enfurabilis  binomio  civ- 
ius  eft  ce.  &C  cubo  binomij  ( &  ita  de  reli- 
quis  produftis)  quodlibec  tamen  illoium  ita 
diuiditur  in  duas  partes,  qu6d  ri.  eft  cora- 
menfurabiLis  r>.  &c  numerus  numero3  & 
hoc  eftmirabile.  Et  fitexemplum  Ri.  5.  p. 
z.  cft  incommenfurabilis  9.  p.  Rt.  80.  &c  ta- 
men  f^..  5.  eft  commenfurabilis  Ri.  80.  &C 
2.  eft  commenfuiabilis9.  &ita  9.  p.  R?..  80. 
eft  incommenfurabilis  Rt.  1445-  P*'  3  8-  & 
tamen  9.  eft  commenfjrabilis  cum  38.  eo 
quod  ambofuntnumeri  &c  Ri-  80.  cft  com- 
menfurabiiis  Ri.  1445.  &  ita  dealiisvfque 
in  infinicum  dependentibus  ex  vno  bino- 
mio  Vel  recifo,  quod  iit  ex  primo  genete 
vel  fecundo  vel  quarto  vel  quinto. 

Exhis  fequitur  tertio,  quod  femper  li- 
cet  ce.  &  res  finc  incommenfurabiles  item 
ce.  Sc  cubi  (&  itade  aliis)poterimus  tamen 
coties  refiduarece.arebus,aut  addereaut  ce. 
minuere  excubisautaddere  (&itade  aliis) 
quod  remanebit  numerus,  &c  eft  quid  mira- 
bile.Liccc  igitur  R±-5-p.  2.n*cincommenfu- 
rabilis  9.  p.  Ri.  Sc^  accamen  cum  accepen- 
'  mus  4.  radices  erunc  ri.  So.  p.  8.  Igitur 
detra&XRi.  80.  p.  8.  ex  80  p.  9.  rema- 
net  1.  Igitur  detradcis  4.  rebus  ex  vno  ce. 
rcwanct  vnitas  quaseft  numerus,quare  &c\ 


C  A  V  V  T  XIV. 

~De  froprietatibm  qaadrandi  &  cubandi 
bmomta  &  recija. 

PR.  1  m  a  proprietas  ,  cura  diuifeiis  ali- 
quem  numerum  cubum  per  6.  nume- 
ius  fuperfluus ,  eft  Ri.cubica  illius  numeri 
cubi.  Exemplum  ,  diuido  8.  numerum  cu- 
bum  pcr  6.  remanent  x-  5c  2.  eft  Ri.  cu- 
bica  8.  diuido  27.  per  6.  fuperfunt  j«  &  5. 
eft  Ri.  cubica  27.  diuido  1 25.  per  6.  rema- 
nenc  5.  &  5.  eftRi.cubica  1  25.  diuido  343. 
per  6.  remanet  1.  fed  quia  1.  non  poceft 
efle  r>.  343-adde  1.  ad  6.  ficy.Bi.  cubica 
543.  &itadiuifo  512.  per  6.  remanet  z. 
qui  additus  ad  6.  facit  8.  Ri.  cubam  511. 
Ec  vmuerfaiicer  ft  auferas  R^  cUi  alicuius 


numeri  cubi  ab  ipfo  numero  cubo,  refi- 

duum  poteuit  diuidi  per  6.  ita  quod  nihilfu- 

peretit.  ExempJum  ,  100.  eft  st.  cu.  de 

1000000.  detrahe  ioo.  ex  1000000.  re- 

manent  999900.  &  hoc  poteft  diuidi  per 

<S".&exeunt  1  (Jijtfjo.quare  patet propofitu. 

Secunda  proprietasautem  eft,  quod  om- 

nis  cubus  binomij  continec  ex  fua  ri.  radi- 

cem.  rei  in  criplo  quadraci  numeri  addico 

quadrato  Ri.  Exemplum  fit  binomium  vel 

recifum  ex  didis  primo,  fecundo,  quarto  vel 

quinto,  Ri.  ^.m.  z.  vcdidtum  eft  eius  cu- 

bus  eft  Rt.  1445. p.  5  8.  dico  quod  ri.  1445. 

ccjtntinec  Rt.  5<in  triplo  qnadrati  z.  qui  eft 

numerus  rei,&eft  tti- 

■  plum  quadrati  1.  ip-  }         '  ~     ~  ~ 

r       ^  1  'Rt.  5.  m.  z. 

lum  iz.  cum  quadra-  1       7  t. 

.    ■    1    d  1  Ri.  I44>.m.  20. 

to  Ri.  reiquod  eit  5.  1  __Z2l—.i-  

quae   iuncT:a  faciunc 

17.  Dices  igiturquodRi.  1445.  continet 

Ri.  5.  vicibus  17.  &£  ica fi  quis  dicac  Ri.  cubi 

Jruius  rei^.  7.  p.  3-  quancuni  concinebic 

Ri.  7.  dico  quadra  3 .  fic  9.  crip'a  a .fic  27.  ad- 

de  quadiacum  Rt.  7.  quod  eft  7.  fit  34.  &C 

ica  R^.  in  cubo  continebit  Rt.  7.  in  34.  &C 

iEa  de.  aliis  ,  in  numero  vero  efte  conuci- 

fo,6clioc  pendettocum  ex  capitulo  odauo, 

*   Tertia  proprietas  eftquod  cubus  cuitifli- 

bet  binomij  eft  eiufdem  fpeciei  quaJis  eft 

binomtum ,  Sc  ita  iico  de  cubo  recifi  ;  ve- 

luu  cubus  de     7.  m.  z.  quod  eft  recifum 

quincum,  eft  Ri.  1 527.  rh  50,  quod  eft  reci- 

fum  qutntum  ,  nam  prima  pars  eft  Ri..  6c  fe- 

cunda  numerus  in  vtroque,  &  dit&rentia 

eftincommenfurabilis  maiori  parci,  6c  ica 

cubus  de  Ri.  12.  m.  3.  eft  Ri.  18252.  m. 

1  3  5.  6c  vcerque  tam  Ri.quam  cubus  eft  bi- 

nomium  fecundum  ,  naii)  ?/■  18252.  qua- 

draca  fuperat  18225.  qjod  eft  qtiadratiioa 

minotis  parcis  in  z7-qUodeft  —  da  jjajz. 

cum  aucem       6i  quadratum  pa(ti  quod 

maior  pats  binonnj,quseft  Ri.  1825Z.  eft 

potencior  bieuiote  qua?  cft  135.  in  quadra- 

to  Ri.  27.  quae  Ri.  z7-  eft  commenfurabilis 

Ri.  18252.  in  longitudme,  igitur  tam  bino- 

mium  quod  eft  Rt.  quam  ems  cubus  eft  ex 

fecunda  fpecie. 

Quarta  preprietas  ,  Omne  binomium 

componicur  ex  duabus  parcibus,  quarum 

differentia  fi  cubecur,  producicur  differencia 

partium  cubi.  Exemplum,Ri.  7.  m.  2.  eft 

binomium  ,  dirlerentia  eft  Ri.  7.  m.  &c 

partes  cubi  funt  Ri.  2527.  ni.  50.  &  diffe- 

rentia  hatum  partium eft  Ri.  z 5 27-       5 °- 

qua?  eft  cubus  de  Ri.  7.  m.  2.  diffetentiae  par.- 

tiuro.  Etitain  numeris  5.  p.  3.  habet  cu- 

bum  260.  p.  25  1.  quotum  difFertntia  eft 

8.  qui  elt  cubusde  2.  differentia;  inter  5.  &: 

3.  &c  fimiliter  dico  quod  quadraca  partiuni 

cubi  diffcrunt  in  cubo  difFerentia:  quadra- 

torum  partium  radicis» veluti  fi  diCoRi.  7,p. 

2.  cubus  eius  eft  y..  2^27.  p.  50.  quarum 

pattiumquadratarum  difterentia  eft  27-  qui 

eft  cubus  de  3.  qui  eft  difterentia  quadrato- 

rum  Ri.  7.  &  2.  nam.  quadratum  R:.  7.eft  7- 

&  qnadratum  2.  eft  4.  quorum  differentia 

eft  3 .&  ita  cubus  de  fy.  1  o.p.  3  .eft  Ri.  v  3  6 90. 

p.  1 17.  quarum  partium  quadrata  dtfterunt 

in  1 .  quod  eft  cubus  de  1 .  differentix  qua- 

dratorum  j^.  Jo»  &  3-  vt  Patec-        •  . 

P  d  3  Qiun- 
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Quinta  proprietas  ,   ex  praecedente 
cognofcitur  differentia  partium  cubi  per 
differentiam  partium  radicis  &  econtra.  Et 
firniliter  cognofcitur  differentia  quadrato- 
rum  partium  cubi  per  differentiam  quadra- 
torum  partium      &  econtra.  Exemplum, 
ii  quis  dicat>  volo  differentiam  quadratorum 
partium  cubi  de     7.  p.  2.  Quadra  fy.  7. 
fit  7.  &  fimiliter  quadra  2.  fit  4.  detrahe^. 
6x7.  fit  3.  cuba  3.  fit  27.  &  27.  eritdiffe- 
reniia  partium  cubi,  quadratarum  feorfum. 
Et  fimiliter  ii  dicat  qux  eft  differentia  par- 
tium  quadratarum  y..  cubicx  huius  bino- 
mijquodeft  68.  p.  fy.  4840.  Quadra68. 
fit  4624.  quadra  fy.  4840.  1^4840.  de- 
trahe  4624,  ex  4840.  remanent  zi6.  ac-  ' 
cipe  y..  cu.  2 1 6.  quac  eft  6.  &  6.  dices  eile 
difrerentiam  partium      cu.  de  68-  p.  fy- 
4840.  cum  partes  illae  radicis  feorfum  fue- 
rint  quadratae, 

Sed  pro  differentia  proportionis  duplica 
femper  differcntiam  quadratorum  partium 
quasfuit  6.  fit  12.  &  haec  eft  differentia 
proportionum,  ideft,  quod  fi  68.  continet 
numerum  fy.  20.  vicibus,  igituriji.  4840. 
continebit  ^t.  quse  eft  pars  yt.  cu.  de£8. p. 
^,.  4840.111  8.  vicibus  quse  funt  12.  m. 
quam  20.quare  tunc  oportebit  diuidere  68. 
per  2O.&^i.4840.per^i.64.nam  64-eftqua- 
dratum  de  8.  tales  igitur  proportiones  fuiit 
in  hoc  cafu  34.  &  2  2.Diui«lemus  igitur  68. 
per  34.  exit  2.  &  ij£.  4S40.  per  484.  & 
eft  idem  quod  22.  erit  igitur  ^t.  cu.  de  68. 
p.fy.  4840.  hoc  Jji.^io.  p.  2.  &  hoc  opti- 
me  nota. 

Sexta  proprietas  tangit  quadraturam  bi- 
nomiorum  &  recifomru  ,  &  eft  quod  om- 
nium  duarum  qiantitatum  aggregatum 
quadratoru  excedit  duplum  producti  vnius 
in  altcram  in  quadrato  differentiae ,  veluti 
capio7.&  3.  aggregatum  quadratorum  eft 
58.  duplum  vniusin  alterum  elt42.&  58. 
excedit  «42.  in  1 6.  quod  eft  quadratum  de 
4.  quod  eft  difrerentia  7.  a  3.  &  haec  pro- 
prietas  demonftralur  a  Campano  in  deci- 
mo  Elementorum. 

Septimam  proprietatem  autem  cenfuum 
cenfus  in  proportione  partium  ad  partes 
fuarum  radicum  habes  ex  capitulo  decimo 
iTc ,  nam-  inuejiies  fuperationena  cum  faci- 
Htate  &  eft  vt  mukiplices  numerum  pro- 
portionis  ^i.  in  numerum  quem  habes  y.. 
Sc  produdti  accipe  differentiam  a  numero 
cen.  cen.  &  habebis  i.  cen.  cen.  p.  vel  m. 
totrebus  quotuseft  numerus  proportionis, 
sequalia  numero  differentise  auc  1.  ce. 
ce.  p.  numero  differentiac  aequalia  tot  re- 
bus  quotus  eft  nu  merus  proportionis  fecun. 
dum  quod  binomia  vel  recifa  feruiunt  ca- 
pitulis. 

ExempIum,volofuperationem  &  nume- 
rumde  5 .  p.  2 .  Qiiadra  $i.  2.  fit  2.  qua- 
dra  5.  fit  25.  iunge  fic  27.  multipfica  in  5. 
fit  i  3  j,  quadrupla  fit  540.  numeru  s  rerum. 
Item  cape  cen.  cen.  dej.&  de  2.  funt 
625. 8c  4.  quae  iun6ta  funt  629.  mulcipli- 
caz$.  quadratum  de  7.  in  2.  quadratum 
^.i.rjt  jo.fexcupla  fit  ^oo.adde  a4  619  ha- 
bebis  «)25>.muicipiica  540.  in  $.  fit  2700. 
c!«{rahe  paj,  habebis  igicuri.  ce.  ce,  p. 


177 1 .  aequalia  5 40.rebus ,  quia  aequatiobi- 
nomi)  &  recifi  primi  feruic  capitulo  ce.  ce. 
&  numeri  aequaliuin  rebus. 

Et  fimiliter  volofcire  sEquationem  de  ly. 
5.  m.  2.quadia  5.  fitj.quadra  x.  fit^. 
iungefiunt  9.  multiplicain  2.  fit  1 8.  qua- 
drupla  fic  72.  numerus  rerum.  Similitcr 
accipe  cen,  cen.  de  5.  &  2.  habebis  25. 
&  16.  iunge  fiunc  41.  mulciplica  5.^4. 
quadrata  parcium ,  fit  20.  fexcupla  fit  izo. 
adde.41.  fit  161,  mulciplica  72.  Buraeturu 
rerumin^.  fit  1 44.  detrahe  ex  161.  fiet  U 
cen.cen.  p.  72.  eo.  aequalia  17.  quia  reci- 
fum  fecundum  &  quintum  fcruiunt  capitu- 
lo  numeriaequalis  cen.cen.  &  rebus>  &  per 
idem  dices  de^i.  5.  p.  2.quod  acqiiatio  erit 
1.  cen.  cen.  asqualis  72.rebusp.  17. 


C  A  P  V  T  XV. 

"De  quibufdam  profrietatibus  quantita- 
tumin  generali. 

CV  m  fuerint  quotlibet  quantitatrs 
multiplicatio  aggregati  primae  &:  vlti- 
mae  in  differentiam  earundem  arquatur  iii> 
ferentiae  quadratorum  illarum.  Veluticapio 
2.  5-  7.  11.  Capio  primam  &  vltimam, 
&  fujit  13.  mulciplico  in  difFerentiam  pri- 
mx  ab  vlcima  ,  quae  eft  9.  fit  117.  &  tan- 
tum  differt  quadratum  1 1 .  quod  eft  121 .  a 
quadrato  2.quodeft4- 

Exernplum,  capio  2.  4. 7-  1 1-  dico  qucd 
fi  capias  fy.  1 8.  aggregati  11.  &  7.  & 
6.  aggregati  primae  &  fecundae  quancitacis 
fient  aggregatae  ^t.  18.  p.  ^t.  6.  &detracte 


^i.  18.  p.  fy.  6 

i.  X 


1 . 


b/.  18.  m.  ^t.  G. 
1 8.  m.  6.  qnod  cft  1 1. 


ij£.  1  8.  m.  ^i.  6.  &  ita  aggregacum  in  dif- 
ferentiam  mulciplicatum  producit  12.  vt 
vides  in  figura.  Dico  igitur  quod  1 2.  eft 
differentia  quadratorum  talium  aggregato- 
rum,  nam  aggregato  1 1 .  & 7.  fic  r  S.  &  ag- 
gregato  2.  &  4.  fit  6.  quo  detra&o  a  18.  rc- 
manent  1 2. 

Si  produ&ioni  aggregati  radicum  dua- 
rum  quantitacum  in  earum  diflerenriam 
addacur  minor  quantitas  conflabicur  rnaior. 
Exemplum»  fi  ex     7.  p.  iv.  2.  in     7.  m. 

2.  fit  5.  igitur  addica  2.  minore  quanti- 
tate  ad  5.  fiet  7.  maior  quantitas  &  ccon- 
tra  dempta  2.  minoreex  7.  maioreremanc- 
bit  5.  produ&um  aggregati  in  earwn 
differentiam  ,  fi  quis  igitur  dicat  quantum 
facit  py.  18.  p.  19.  in  fy.  37.  m.  ij. 
dic  abfolute  quod  facit  1 8.  quod  eft  reii- 
duum  37.  detra&o  19.. 

Ex  hac  fequitur  quod  fi  addito  quadrato 
primi  numeri  ad  produ&um  aggregati 
in  earum  differenciain  conflecur  maior  nu- 
merus,  tunc  minor  numerus  eht  necefla- 
ri6  ynitas,  Patet  quia  cantum  fit  etlam  ad- 

dica 
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dita  ipfa  quantitate  ex  praecedente,  igitut 
illa quantitas  xquatur  quadratoiuo  ,  igicur 
eft  vnitas  quoniam  fola  vnitas  eft  aequalis 
quadrato  fuo.  Vnde  fi  quis  dicat,  inuenias 
duosnumeros  qaorum  aggregatum  ^l.  du- 
&um  in  differentiam  earum  fuperadditoque 
quadrato  prirnae  qaantitatis  totum  fit  i  o. 
dices  igitur  prima  quantitas  eft  1.  igitur 
produdtum  eft^.  nam  9.  &  1.  faciunt  10. 

f)ones  igitur  primam  quantitatem  1.  ee.  Sc 
ecundam  i.ce.&erit  per  prazcedentem  pro- 
«lucTum  ex  y..  1.  ce.  p.  j^.  1,  fiue  p.  1. 
(nam  idem  eft)  in  ^l.  i.  ce.  m  i.  hoc  1.  ce. 
m.  1 .  &  hoc  aequatur  9.  igitur  1.  ce.  a;qua- 
tur  10.igi.tuu  prima  quantitas  eft  1.  &  fe- 
eunda  10.  &  ita  10.  p.  1.  in  t$l.  10.  m. 
1.  facit  9.  cui  addito  1.  quadrato  fui  ipfius 
iit  10.  quodeftpropofitum. 

Omnis  numerus  multiplicatus  in  du- 
plum  fui,&  diuifus  per  8.  vel  per  1  S.vel  per 
32.  vel  perjo.  eftexiens  quadratus  veluti 
multiplica  6.  in  12.fi*  72.  diuifo  72.  per 


tum  iy..  primae  8c  vltiniae,  quod  eft  ijt.  27.  p* 
8.  &  duco  in  diff-rentiam  dictarum  rar 
dicum,  quae  eft  t$l  27.  m.  8.  &  fit  19. 
hoc  diuido  per  i.  rh.  proportione,  quod  cft 
•7-  fic  38.  aggregatum  di&arum  quantita- 
tum  preeter  vitimavn  ,  nam  8.  12.  &  18. 
iundta  faciunr  38.  5t  pendet  hxc  ex  prae- 
cedente  proprietace. 

1  Tertia  proprietas  eft  qu6d  fi  fuerint 
quodibet  quantitates  continuc  proportio- 
nales  detradto  quadrato  primae  ex  quadra- 
to  vltimac ,  8c  refiduo  diuifo  per  aggrega- 
tum  primae  &  vltimae  »  exiens  aequabitut 
produdfco  ex  aggregato  omnium  quantita- 
tum  ,  excepta  vltima  in  proportionem  m.« 
1.  Veluti  capio  8.  12.  18.  27.  quadra  27. 
vltimam,  fit  7 29.  quadro  8.  primam,  rJ.  64. 
detraho  64.  ex  729.  fit  665.  diuido  per  35. 
aggiegatum  27.vlcimae,  &  8.  primae,  exic 
1 9.  quod  eft  producTrum  ex  aggregato  om- 
nium,  praeter  vltimam  quod  fuit  ^8.  ia 
quod  eft  i .  m.  proportione ,  &  idem  eft 


8.exit  9.  quadratus,  diuifo72.per  18.  exic  differentia  primae  ab  vltima  per  primam 
4-  quadratus,  Oc  diuifo  per  32.  exic  proprietatem. 


quadratus,  8c  diuifo  per  50.  exic  iff  qua- 
dratus  ,  Sc  ita  etiam  omnis  numerus  produ- 
ftus  ex  numero  in  triplum  fui ,  8c  diuifus 
per  1  2.  vel  per  27.  vel  per  48.  vel  per  75. 
cft  quadratus  &  ita  de  aliis»  Sc  hoc  eft  quo- 
niam  8.  &  18.  3c  50.  producuntur 


«t 


18. 


75- 
108. 

1* 


exnumero  in  duplum  fui,  &  12.  &  27.  & 
48«  &  75.  producuntur  ex  numero  in  tri- 
plum  fui ,  ideo  fi  diuidant  numeros  fi- 
militer  producTtos  diuident  latera  producen- 
tia  aequaliter.  Igitur  exicns  erit  quadratus 
vtin  exemplo. 


Capvt  XVI. 

Ve  proprietatibtts  quibufdam  quantita- 
tttm  continue  proporttondium. 


Quarta  proprietas  ,  Cum  fuerint  tres 
quancitates  continue  proportionales ,  eric 
portio  pro^u&i  ex  fecunda  in  tertiam  ad 
quadracunr^rimae,  veluti  cubi  fecundaead 
cnbum  primae  pofita  prima  quacunque  vo- 
lueris. 

Quinta  proprietas  eft  qu6d  fi  fuerint 
tres  quantitates ,  continue  proportionales» 
quod  fit  ex  prima  in  quadratum  feeandx, 
aequale  eft  ei  quod  fic  ex  tertia  in  qua- 
dratum  primx  dc  e  contra.  Igitur  fequitur 
qu6d  duplata  produdfca  triplatorum  qua«- 
dratorum  fecunda:  &  tertiae  in  primam  fient 
tantum  quacuor  quantitates :  cum  vero  fe- 
cunda  harum  communicet  primae  produ- 
6tae  fecundae ,  &  prima  harum  commu- 
nicet  fecundae-  iecundae  erit  vc  fiant  duas 
quantitates  5c  hoc  in  trimoniis  ts^.  cuba- 
rum. 

Sexta  proprietas  eft  quod  omnium  quan- 
titatum  continue  proportionalium  ab  vnU 
tate  inchoantium  produdtum  aggregati  om- 
nium  earum  in  proportionem  m.i  .aequatur 
quadratotertiaequatitacisdetradta  vnitateab 
ipfo  quadrato.  Veluti  capio  1 .  i~  2^- 
aggregatura  eft  8y  dudlum  in  ~  quod  eft 
1.  m.  ptoportione  prochicit  4^  &  tantum 


PR  1  m  a  proprietas  eft  quod  fi  fuerint     jfic  quadrato  x£  quantitate  tertia  &  detca- 
quotlibet  quantitates  continue  propor-     £ta  vnitate  namquadratum  de  2—  eft  5-^. 
tionales,  differeneia  prima:  *b  vltima  asqua- 


tur  producto  ex  aggregato  omnium  ,  prae- 
tervltimam  in  proportionem  m.  1.  velutt 
capio  8.  12.  18.  27.  differentia  primae  ab 
vloima  eft  1 9.  dico  qu6d  1 9.  producitur  ex 
aggtegato  omniura  qi^ntitatum  ,  praeter 
vltimam  quod  eft  38.  in  proportionem  m. 
1.  idcft  in-r,  nam  proportio  cum  fitfex" 
quialtera,  ita  fignatur  1 7-  quare  dempto  1. 
remanet  t  &  ctt  generale. 

Secunda  proprietas  eft  quod  fi  fuerint 
quotlibet  quatiticates'  continue  proportio- 
nales  fi  productum  ex  aggregato  f^.  primae 
&  vltimae  in  ditTerentiam  diclarum  diui- 
datur  per  1 .  m,  proportione ,  exibit  fumma 
omnium  quantitatum  praeter  vltimam.  Ve- 
luti  capio  8.  12.  18.  17.  Capio  aggrega- 


Vnde  detradta  Ymtate  remanet  477. 

Septima  proprietas  eft  qubd  fi  fuerint 
quinquequantitates  continuc  proportiona- 
les  diuifa  ^i.quintae  quatitatis  per  proportio- 
nem  tercia:  quantitatis  ad  primam  illarum 
(ic  eft  duplicata  proportio)  qupd  exic  eft 
primae  quantitacis  ex  illis-  Exemplum,  Ca- 
pio  32.  48.  72.  1^2.  Capio  fy'.  16 z.  &C 
eft  i^z.diuidoper  proportionem  72.  ad 
jz.&c  eft  zj-,&cquizi£. \6i.  eft  ^.  redu- 
co  z~  ad  fy.  6c  eft  577 ,  diuido  ^t.  162. 
per  Tjt.  jttj  exit  3  2.  3  2.  eft  pri- 
mae  quantitatis ,  &  quadracum  eius  quod 
eft  32.  erit  prima  quantitas. 

Odfcaua  proprietas,  Si  fuerint  tres  quan- 
titates  continue  propdrtionales,  aliaeque  to- 
tidem  in  eadcm  proportione ,  fumaturque 
Di  4  "  aliqua 
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ahqua  pars  aggtegati  primaium  cuius  qua- 
dratum  ad  mtdtam  quantitatem  fiue  ad 
primam  fiue  ad  tertiam  certam  habeat  pr@- 
portionem  ,  fi  eademmet  pars  fumacur  ex 
aggregato  fecundaium  quantitatum.  ,  6C 
quadretur,  talem  habtbit  proportionem  ad 
fecundam  illaium  quantitatum ,  vel  pri- 
mam  ,  vel  tertiam  correfpondentem  qualis 
eft  proportio  prima  multiplicata  in  pro- 
portionem  aggregau  fecundarum  ad  aggve- 
gatum  primarum. 

Exemplum  fint  i.  z.  4.  tn  proportione 
dupla^  item,  3.  6.  12.  in  eadem  proportio- 
&  capiamus-^-.aggregati  primarum  quod 


Pnmas,    1.  a-  4- 

Primarum  aggregatum  7. 
Septima  pars  aggregati  11  quad.  — 
Secundae,  3.  6.  U- 

Secundarum  aggregatum,  21. 
Sepcima  pars  aggregati  3.  quad.  — 
Proporcioprima  —  Proporcio  fecunda-f- 
Triplata  f  vt  j- 


eft  7.  &  eft  1.  per  exemplum  &c  qua- 
dremns  ipfom  fic  1.  &.  hoc  efl^medietas 

fecLindae  ai.a.  lratiscV  a?quale  pflrrra;  &  quar- 
ta  pais  tcr  iae  hoc  modo.~  -j-  dicoquod 
fi  zi.  aggugatum  fecundarum  fit  criplum 
de  ?.  aggr -gato  pnmarum  quod  ailumpca 
eadem  parte  de  2.1.  qiiaeelt  3.  &  quadrara, 
&  fif  9.  quod  ipta  erit  in  proportione  ad 
dictas  patccs,  qua;  fuernnt  3.  6.  12.  in  qua 
efiet  mulriphcai  do  prouentum dunfionis 
21.  per  7.  in  iiuiiv-  raiorcm  di&arum  pro- 
portioaujiS}  8c  c       {■  ~— ■■> 

Nona  pronriet  01  fuescinc  trcs  aut  qua- 
ttjor,  aut  quoilibet  numeri  iiue  concinue 
piopomo^ales  fiue  non,  aliique  totidem 


5.  10. 

15- 

j5o. 

I900. 

 «» 

18. 

15.  30. 

1  5>°- 

L  

8 100. 

"V  Jfc, 
18. 

in  eadem  ptoportione  qualis  proportio 
quadrati  aggregati  primorum  ad  quadra- 
tum  primi  aucfecundi  aut  terti)  aut  quarti 
fint  plures  tribus  aut  ad  multiplicatio- 
nem  primi  in  fecundum ,  vel  tertium  vel 
quartum,  vel  fecundi  in  tercium  auc  quat- 
tum,  &  ita  in  infinkuro  talis  erit  proportio 
quadrati  aggregati  duorum  ad  quadratum 
Yel  multiplicationem  correfpondentium  in 
fuo  ocdine. 


C  A  P  V  T  XVII. 

De  proprietatibm  mfequentibm  waiori- 
tatem  pro^ortioms  pariium  binomio- 
rum  quadratorum  cubatorum  &  re- 
dufforum  ad  ccnjum  cenfm. 

PRima  confideratio  eft  generalis  fer- 
uiens  rebus  comparatis  auc  cenfibus, 
aut  cubis,  aut  cenfibus  cenfuum,  aut  lelatis 
&  ita  in  infinuum  dico  quod  in  primo& 
quarco  binomio  &  fuis  recifis  femper  cft 
maior  proportio  produ&i^  ad  $t*  re_ 
quam  numeri  produ&i  ad  numerum  rei1 
Exemplum,  fi  res  fit  3.  p.  iji.  2.  erit  cenfir 


Res,  3. 
Jenfus,  11. 
Cubus,  45. 
Cen.ce.i  9  3. 


p.  Bi.  1. 

p  ^i.  74- 
p.^i.  1682. 
p.iu.871 2. 


1  t.  p.  i}£.  72.  Sc  cubus  4y.  p.  ^i.  itfSr. 
&  ce.  ce.  193.  p.  ^-..8712.  Proporcio 
igitur  iji.  7  2.adiii.  2.  ell  maior  quam  11. 
ad  .3.  8:  proportio  t^.  1^82.  ad  ^i.  2.  eft 
maior  quam  45.  ad  3.  &  proporcio  Ri.8711. 
ad  2.  eft  maior  quam'  193.  ad  3.  cuius 
den^onllracio  patec  ex  regulis  quus  polui- 
mus,  de  produdione  centuum  &  cubovum 
&  reliquarum  denominanonum.  Et  eft  re- 
gula  generalis  quod  proporcio  e\  lacete 
maiore  minor  e(t ,  <^  ex  minore  maior,  fed 
3.  e(i  maior  quam  fy.  2.  quia  in  piimo  & 
quarto  bmomio  &  rtcilis  fupponitur  maior 
pavs  riumetus,  Scminor  ^i.  Ig  iur  propor- 
tio  ^i.  ad  ^i.  efi:  maior  quam  numeri  ad  nu- 
merum. 

Et  ex  hoc  patet ,  qu6d  in  fecundo  fc 
quinto  binomiis  &  recifis  erit  ccoiiuerfo 
videlicec  maior  proportio  numeri  produdi 
ad  numerum  rei  quam  ^,.  producti  ad  Ei. 
rei.  Veluci  capio  rernquae  fic  Bi.  5.  m.  2.  & 
eftrecifum  quintum  ,  eius  cenfuseft  9.  m. 
^i.  80.  5c  cubus  eft  Ez.  1445.  m.  38  &  ce. 
ce.  eft  1 61 .  ih.  s$i.  25920.  &  proponio  0. 
ad  2.  eft  maior  quam  y..  8o.ad  ^.5 .  &  prb- 


Res ,  5.  m.  2. 
Cenfus,  9.  rii.^.So. 
Cubtis,^£.  1445.1x1«  38. 
Ce.  ce.  i6"i  .  rri.  i^.  25  920. 


portio  38.  ad  2.eft  maior  quam  1445' 
ad^.  5.  &  proporcio  itfr.  ad  2.  eft  rnajpE 
quam  25920.3^  fc.  5.  ita  in  his  qui 
percinent  adrem  &  fua  producla  reguiaett 
generalis,  qu6d  proportio  eft  maior  ex  par- 
te  minore,  &  minor  ex  maiore»  ideo  hii^ 
binomio-vel  recifo,  quodeft  res,  iicnume- 
rus  maior  pars  cunc  proportio  radicum  ell 
maior,  &  fimaior  pars  elt  ^,.  tunc  propor- 
tio  numerorum  eft  maior. 

Ec  ha?c  eadem  regula  feruit  comparando  1 
cenfum  adcenfum  qenfus,  quoniam  in  pci- 
mo  6c  quarco  binomio  &  reci/is  fuis  maiot 
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eft  proporLioRt.ad.Ri.quarn  nuineriad  luime 
rum  :  in  fecundo  autem  6c  quinto  binomio 
&  iuis  recifis  maior  elt  proportio  nume- 
ri  ad  numerum  quam  Ri.  ad  Ri.  quia  eeufus 
habctjocum  rei  6c  ce.  ce.  habet  iocum  cen- 
fus. 

?J  In  cubis  autem  cV  cenfibus  ciufdem  rei 
eftalia  ratio,  nam  fempet  elt  maior  propor- 
tio  Ri.  cubi  ab  Ri.  quadrati  cjuam  numeri 
cubi  ad  numerum  quadraci,  6c  hoc  in  biho- 
mia  primo,  fecundo  ,  quaito,  &quinco  5c 
fuisrecifis,  ideoregula  eft  generahs.  Velu- 


Res,  3.  p.  2, 
Cenfus,n.  p.  r>.  72. 
Cubus,  45.    p.  34.1682. 


Res,Rd.  5.  m.  2. 
Cenfus,  9.  m.  Ri.  go. 
Cubus,^.i445.m.  38. 


ti  capio  rem  in  quajto  binomio ,  quse  fit 
3.  p  iv.  2.  &  eius  cenfus  fit  1 1.  p.  Rt.  72. 
Sc  cubus  fit  4.5 .  p.  1682.  Propottio  r>. 
i6Si.ad  R£.  72.  eltvt.29.ad  6.&C  hsecefl 
maior  quara  45.  ad  1 1.  &  iimihter  ponatur 
res  iu.  j.  m.  2.  &  eit  recifcim  quintum,  &c 
erit  eius  cenfus  9.  m.  r:.  80.  &c  cubns  r/. 
1445.  m.  38.  proportio  r>.  1445.  ac* 
S.o.eft  veluti  17.  ad^.  &  tuec  eft  maior 
quam  38.  ad  9.  cum  iila  fit  quadrupla  fex- 
quiquarta,  hasc  vero  eitaliquantulo  minor, 
nam  proporrio  38^  ad  9.  eft  qLiadrupla 
fexq\iiquarta,  igitur  proporcio  3  g.ad  9.  eit 
minor  quadrupla  fexquiquarta. 
4-  In  cubis  &cen.  cen,  inprimo,  fecundo, 
quarto  &c  quinto  binomiis  Sc  recifjs  ,  fem- 
per  eft  maior  proportio  numeri  cen.  cen. 
ad  numerum  cubi ,  quam  Rt.  cen.  cen.  ad 
R*.  cubi,  &c  elt  conuerfum  prcecedentis  con- 
fideracionis  veluti  fitres  ^.p.  b>.  2.  eric  cu- 


Res,  j.  p.  rc.  2. 
Cubtis,45,  p.Ri.  1682. 
ce.ce.  19?.    p.  r..  8712. 


Res,  Ri.  5.    p.  2. 
Cubus,  r>.  1445.  p  38. 
ce.  ce.    161.  p.  ^i.  25920. 


DUS45.  p.  kl.  16S2.  &  ce.  ce.  193.  p.  3/. 
871  2.  eit  igitur  proportio  193.  ad  45.  ve- 
luti  4^  ad  1.  &c  haec  eft  maior  quam  ri. 
87  1 1.  ad  Rt.  1682.  quae  eft  vt  66.  ad  29. 
proportio  igitut  19  3.  numerice.  ce.  ad  45. 
numerum  cubieft  maior  quam  66.  ad  29. 
qualis  e(t  propotcio  Ri.  ce.  ce.  ad  r>.  cubi. 

Et  fimilicec  in  alio  exemplo,  proporcio 
161.  numeri  cen.  ce.  ad  3  8.  numerum  cu- 
bieft  vt4-jad  1.  fed  proportioRi  25920. 
R4.  ce.  ce.  ad  rz.  '4£5-  eft  veluti  4,7  ad  1. 
&"  ha*c  eft  minor  quam  4^-  quia  vnitas 
temanec  eadem  Sc  4^7  elt  plus  quam  4-7 
ablato  enim  4.  de  communi  eft  plus 
<ju^m~-nam  cum  mulciplicaiieriinus  17. 
in  3  8.  fit  646.  cilius  li  accipimus  -~  erunt 
'-^^nam^-de  64.6.  eft:  17.  igjtur  f^-  funt 
^jpcr  idem  -  fumsT^,  igitur^  funcpluf- 


quam  77  &  lta  proporcio  numeri  ad  nume- 
iratn  incen.  cen.  comparatis  ad  cubos  fem- 
per  eft  maior  qaam  rl.  ad  rl.  &  ita  pofles 
per  has  regulas  procedere  in  infinitum. 

,  Ec  meminifle  debcs  eius   quod  di- 
£tum  eit  in  capitulo  quod  in  fecundo  &c 
quinto  binomiis  ac  reolis  cenlus  ac  cc. 
ce.  &  cen.  cu.  &c  ita  vfque  in  infinitum 
vnifemper  intermifla  denominatjone  funt 
diffimiles  luis  rebus ,  quoniam  calia  produ.- 
claex  dicl:a  regula  femper  iunt  binomiurri 
aut  recifum  piimum,  fcd  res  ipfa  fupponi- 
tur  ex  fecunda  vel  q"uinta  fpecie  btnomi) 
veirecifi,  igitur  funtdilhmilia  :  Cubus  ve- 
ro  &  Rin?  p"1  &:  Rtm  2m  &  ita  in  iniinitum, 
vna  femper  intermilia  denominatione  iem- 
per  in  omnibus  6.  fpeciebus  binoiniorum 
&  reciforum  funtfimiles  vuisrtbus  ikeciam 
inter  fe  ,  ita  qiiod  li  res  eft  in  tertia  ipe- 
cie  binomiorum  erit  etiam  cubus  &  Rtm  pm 
&-Rtm  2m  in  tertiafpecie  binomioru,  6c  ita 
vfque  in  infinicum  ,  &  hoc  pendet  ex  ter- 
tia  proprietate  capituli  quartidecimi. 

Cum  voluerisfcite  an  ijL  cu.  Ri.  108.  p.  $ 
10.  m.  r;..  cu.  ri.  108.  m.  10.  Inueuiatuc 
in  binomio,  fcias  quod  eadem  eft  ratio  in- 
ueniendi  r:.  cu.  Bt.  108.  p.  10.  &  yc.  10S. 
m.  10.  quadra  igitur  Rt.  108.  ht  108.  qua- 
dra  10.  fic  ioc.  Si  igicur  difoentia 
108.  &  100.  quaefeft  8.  non  elTet  numerus 
cubus,  dico  quod  tale  bmomium  non  ha- 
bec  R-.  cu.  &  quia  8.  habet  Ri.  cu.quod  eft 

2.  tripla  igitur  femper  ipfam  vz.  cu.  quod 
eft  2.  fit  6.  Quxic  igitur  an  detur  aliquis 
numerus  minor  quarca  parte  10.  &  elt  r. 
cuius  Rt.  cu.  quod  eft  eciam  1 .  ducta  per  6. 
&c  detra&a  a  1  o.  quia  i  o.  eft  minor  »£. 
108.  vel  addita  ad  10.  vbi  10.  eflec  maior 
R;.  108.  faciac  quadruplum-  numeri  primo 
inuenti,  quod  fuit  1.  quia  igitur  du£to  i.Ri. 
cu.  1.  per  6.  fit  6.  qui  detractus  a  10.  re- 
linquit  4.  quadruplum  i.erit  1 .  pars  bino- 
mij,  Qiiadra  eam  fic  1.  "dde  ei  2.  Ri.  cu. 
difivrenciae  Cquia  io.  eft  minor  R^.  108.)  fit 

3.  huiusaccipe  r>.  quac  eft  Ri.  3.  &c  adde 
ad  1 .  fiet  Rt.  cu.  Rt.  108.  p.  10.  hoc  r?_.  3. 
p.  1.  &c  ita  r?..  cu.  R£.  108.  m.  10.  eflet  Ri. 
3.  m.  1.  quare lequitur  vt  r>.  v.  cu. Rr.  108. 
p.  10.  m.  r>.  v.  cu.  R>.  108.  m.  10.  fit  Ri.  3. 
p.  r.  m.  Ri-  3.  m.  i.quod  eft  dicere  2. 

Simiiiter  dices  quod  Ri-  5.  p.  2-  eft  rj. 
cu.  Ri.  1445.  p.  38.  nam  Ri.cu.  differentiae 
quadracorum  quae  eft  1.  triplata  facic  3.  & 


Binomia,   Differ.  Rd.cu.diff.  Ri.cu.bin. 

Ri.IoS.p.  IO.       8-       .  Z.  Ri.  3,p.i. 

Ri.1445-p.38.    1.         i.  fy.j.p.z. 

26.p.Ri.  675.      I^.             U  2.p.  Ri.  3. 

45.p-Ri.1682.  343-      7-   ,  3-p.y  z. 


hic  multiplicatus  per  2.  Ri.  cu.  8.  mino- 
rem  qtiarta  parte  38.  facit  6.  qui  detra- 
£his  a  38.  rehnquic  32.  quadrupltim  cubi 
2.  Igitur  dicemus  cjuod  2.  eft  pars  minor, 
quadra  eam  fic  4.  adde  ei  1.  r^.  cu.  difteren- 
tia?,habebis  5.  cuius  Ri.  eft  maior  pars  bi- 
nomij,&  peridem  Ri.  5.  m.  2.  eric.  r..  cti. 
Ri.  1 445.  m.  38.  Quod  fi  numerus  litma- 
iorRi.  vtvolo  Ri.cu.45-p  Ri-i^Sz.  difteren- 

tia 
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tia  quadratortam  eft  343-  cuius  cu.  eft. 
7.  Hacc  debectriplari  fic  ii .  mukiplicaigi- 
tur  per  i^.  cu.  alicuius  nurneri  maioris 
quarta  parte  45.  ita  quod  produdtum  addi- 
tum  ad  45.  aequetur  quadruplo  illius  uu- 
meri,  &  erit  27.numerus  illecuius  fy.  cu. 
quae  eft.  ^.du&ain  2 1 .  facit  6 3 .  qui  addi- 
tus  ad  45.  facit  108.  quadmplum  17.  Igi- 
tur  l^.cu.  27.  eft  maior  pars  binomij,  quia 
numerus  eft  maior ,  &  pro  minore  parte 
quadra  3.  fit  9,  detrahe  7.  cu.  differen- 
tiae ,  rcmanet  2.  cuius  eft  minor  pars, 
&  ita  qi..  cu.  45. m.]^'!  1682.  erit  3. m. 1^.2. 

Eode  modo  ^..cu.2^.p .1ji.675.efl:  2.p.^« 
5>.  Scyt..  cu.,26.  m.31.  675.  eft  z.m.y,.  3. 

Exhis  fctes  quando  capiculacubi  &  ce"n. 
vel  cubi  &  rerum  aequalium  numero  vel 
cubi  aequalis  rebus  &c  numero  ,  vel  cenfibus 
dc  numero  »  peruenienc  ad  numerum  velad 
binomium,nam  primaduo  exempla  inqui- 
bus  iji.  eft  maior  numero  feruiunc  capiculo 
cubi  &c  rerum  aqualium  numero  ,  &c  duo 
exempla  vlcima  feruiunt  reliquis  tribusca- 
pitulis,  veluti  fidico.,  1.  cu.  a?quatur  3.  co. 
p.  1 8.  res  valec     v.  cu.  9.  p.  fy.  So.  p. 
v.cu.  9.  m.  ^i.  80.  at      v.  cu.  9.  p.  Bi. 
80.  eft  i~p«        i-fquia  5.  quod  eft  iri- 
plum  i.^i.  cu. differentias  quadratorum  du- 
clrum  in  17  facic  47-  quod  addicum  ad  9. 
facit  137-quadruplum  cubi  de  i^-quieft 
3T*  Igitur  per  per  idem     v.  cu.  9.  m.  i^. 
80.  eft  i^-  m.  iji.  i^.  Igitur  ^t.  v.  cu.  9. 
p.     80.  p.      v.  cu.  9.  m.  ^i.  80.  eft  1-^- 
p.      i-f-  p.  17-  m.  iji.  1-^-  quod  eft  3. 


C  A  P  V  T  XVIII. 

Ve  aliquibw  Pr&mittewdis  necejfikrw. 

PR  1  m  v  m  eft  ex  duabus  iji.  fimul  iun- 
ctis  non  fit  numerus,  nam  fi  coniundtae 
fuerint  duae  fuperficies  mediales  comraen- 
furabiles,  latus  tetragonicum  erit  linea  me- 
dialis  per  nonam  &c  vigefimam  primam  de- 
cimi  Eudidis-.fi  ver6  fuerintincommenfura- 
biles  ,  igiturlatus  potens  in  totam  fuperfi- 
ciem,eft  auc  bimediale  fecundum  ,  aut  li- 
nea  potens  in  duo  medialia  per  fexagefi- 
raam  fextam  decimi  Euclidis ,  conftat  igi- 
tur  qu6d  nonerit  numerns,  quia  numeri 
non  eft  nec  linea  medialis  ,  nec  bimediale 
fecundum  ,  nec  linea  potens  in  duo  media- 
lia,  fed  linea  potentia  tancum  rationalis. 

Secundum  notandurh  ,  nec  a  ^t.  de- 
trae-ta  poteft  refiduare  numerum,  nam  vel 
funt  commenfurabiles,  igicur  erit  etiam  re- 
fiduum  commenfurabile  toti ,  igitur  erit 
eo  quod  omnis  fuperfiaies  communicans 
mediali  eftmedialisper  eandem  vigefimam 
primam  decimi  Euclidis:  vel  funt  incom- 
menfurabies,  &  tunc  refidui  eft  vel  refi- 
duum  mediale  fecundum,  vel  quae  cum  me- 
diali  conftituit  mediaie  per  ceniefimam 
quintarn  decimi  Euclidis,  quar;  dob  poteft 
tale  tefiduum  eife  numerus. 

Tertium  notandum  quod  cum  volueris 
inuenire  regulas  aliquas  capitulorum  alge- 
brae  vniuerfales  ,  aut  condere  ipfa  capitula 
debes  facere  hoc  per  viara  binomiorum  & 


non  fimplicium  numerorum,  dato  quod  ve- 
Iis  etiam  expeririin  numeris  rationahbus- 
Exemplum ,  fi  quis  dicat  1.  p°  310  p.  10. 
aequatur  2  1.  co.  tunc  tu  fcis  quod  valer  rei 
eft  2,non  tamen  experieris  facere  regulam 
cum  2.  fed  diuide  2.  in  duas  partes  ,  qua- 
rum  vna  fit  alia  numerus ,  &  dices  qu6d 
valor  rei  eft  vtpote  i^-p.  -f -nam  hoc bi- 
nomium  «quiualet  2.  Regula  igitur  qux 
perducecte  ad  hanc  aequationem  cqm  hoc 
binomio  l^p,  ^..^-  licet  fit  improprie  bU 
nomium,  talisregulahabebit  aliquam  vni- 
uerfalitatem  ,  &c  hoc  nota  bene  ,  quia  h:rc 
eft  ciauis  totius  Arithmeticaetam  ampla  vt 
per  ipfam  poftis  peruenire  ad  omnem  fohi- 
tione  cuiufiibet  quaeftionis  quantumcuuquc 
artlLia;. 

Quarcum  notandum  eft  quod  in  tertio 
&c  fexto  binomia  8c  fuis  recilis  radix  &  cu- 
bi ,  &c  relatum  primum  Sc  relatum  fecun- 
dum,  &  omnes  denominationes  pares ,  id 
eft  vna.  femper  intermilfa  denominatione, 
habent  partes  inuicem  communicantes , 
impares  etiam  inter  fe  habent  partes  com- 
municantes  velnti  cen.  cum  ce.  ce.  &  cum 
ce.  cu.  fed  pares  non  communicant  cura 
imparibus,  velutt  partes  rei  non  communi- 
cant  cum  partibus  cenfus ,  nec  partes  cen. 
cum  partibus  cubi. 

Quintum  notandum,  fubiecla  capituio- 
rumfunt  per  fe  vfque  ad  cubumduodecitn, 
primum  eft  binomium  primum  &c  quat* 
tum,  vt  7.  p.  ^i.  2.  Secundum  eftrecifum 
printum,  &quarcum,  vc  -.tfi.  ^i.i.Tertium 
eft  binomium  fecundum  &  qtiintum  ,  vc 
^i.  7.  p.  1.  Qiiartumeftrecifum  fecundum 
it  quintum  ,  vt  $t.  7.  m.  2.  Quintum  eft 
binomium  cubicumfimplex  ,  vt^£.  cu.  32. 
p.  ]ji.  cu.  2.  vel  vniuerfale  vt ly-.cu.v.j.p.igi, 
17.  p.  ^i.v.cu.  5.  m.      17.&  in  hocanim- 
aduerce ,  quod  iemper  componuntur  ex  bi« 
nomio  pnmo  vel  quat.o  cum  fuo  recifo. 
Sextum  eft  recifum  cubicum  fimplex ,  vt 
^i.cu.^.m.^i.cu.^.  vel  eft  recifum  vniuetfalc 
cubicum,  vt     v.  cu.'^..  33.  p.  y.  m.  ty.  v. 
cu.  Ri.  33.  n1.  5.   Et  in  hoc  animaductre 
quod  femper  componuntur  ex  binomio  fe« 
cundo  vel  qitinto  cum  fuo  recifo.  Septi- 
mum  eft  trinomium  ex  binomio  duarum 
Bi,  v.  cubarum  primi  vel  qnarti  binomij 
cum  fuo  reeifo,  &c  tertia  pars  efl:  numed 
producibilis  ex  multiplicatione  didaium 
partium  inuicem  detra<5la  ab  illo  binomio, 
veluti      v.  cu.  9-7-  p.  Ri.  89-^p.  Ei.  V.  97 
m.  ^i,  S^-^m.  1.  1.  Octauum  eft  trino- 
mium  quod  conflat  ex  duabus  ty.  v.  cubicis 
vel  fimplicibus,  tte  tertia  parte  qus  dl  r, 
numeri  qui  producitur  ex  vna  parte  fy.  cu« 
bicse,  jn  aliam  veluti  ^i.  cu.        p.  fy.  cu. 
,■77  p,  17-.   Nonum  eft  recifum  fecundum 
mixtum,  cuius  vna  pars,  eft  Bi.  cu.  alia  rm- 
merus,  vc  Ri.  cu.  30.  m.  2.  Decimum  eft 
binomium  fecundum  mixcum  ,  cuius  vna 
pars  eft  ^i,  cu-alia  numerus  ,vtifc.  cu.  30. 
p,  2.  Vndecimum  eft  binomium  primum 
mixtum  ,  cuius  vna  pars  eft  numerus, 
alia^t.  cu.  vt  3.p.  ^i.cu.  2.  Duodccimum 
eftrecifum  primum  mixtum  cuius  vna ,pars 
eft  numerus,  alia  y..  cu.  veluti  3.  rji.  «i.  cu. 
2.  vt  in  figura  vides. 
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SubieBa  artis. 

Binomium  primum  velquartum,  7.  p.  94.2» 
Recifum  primum  vel  quartum,  y.m.y..  2. 
Binommm  fecundum  vel  quintu,  ^.7.  p.  2. 
Recifum  fecundum  vel  quintum,  1^.7. m.2. 
Binomium  cubicum  fimplex ,     cu.  3 2.  p. 

^.cu.  a.vel  vniuerfale,  ij*.  v.  cu.  ^.p. 

i7-p.$£.  v.  cu.  5.  m.^i.  17. 
Recifum  cubicum  iimplex  ,  ^.cu.  9.  m. 

cu.  5.  vel  vniuerfale      v.  cu.  m.  33.  p. 

5.  rrf.      v.  cu.  91.  33.  m.  j. 

Trinomium  recifum  vniuerfale,  r».  v.  cu. 

9t  P-     89^"  p.  3,.  v.  cu.  9-^-  rn.Rt.89f 
m.l.  1. 

Trinomium  vniuerfale  velfimptex  ,  Bi.  cu. 

^J-p.Ri.CU.    ^p.  if. 

Rccilum  cubicum  mixtura  fecundum, 

cu.  30.  m.  2. 
Binomium  cubicum  mixtum  fecundum, 

cu.  30.  p.  i. 
Binomium  pcimum  mixtum  cubicum,  3.  p. 

cu.  2.  -v 
Recifum primum  mixtum  cubicum  ,  3.  m. 

Ri.  cu.  2. 

Sunt  &  plura  alia  genera  sequationum  , 
quaf  ptopcer  taidium  dimutimus  ,  his  autera 
omiiibas  duodecimgeneraliter  vtemur. 

Sextum  notandum  qu6d  poftquam  ho- 
mocognoiierit  capicula  vfque  ad  cubum  & 
funt  19.  tunc  habet  fufficier.tiam  totius  ar-  . 
V.$y  quoniam  vlqnead  cubum inucnitur  dif- 
fcrerStia  in  hatura  recum  :  nam  dantur  li- 
ri©*,j  fuperficies  ,  &r  corpora :  &  linese  cor- 
relpondent  rebus  :  fuperficies  cenflbus :  coc- 
poracubis;  n*  igitur  tradiderimus  fufficientec 
de  his  erit  cognitum  quod  cft  necenarium, 
vecurn  quod  iupecaddidimus  vltra  ,  eft  ad 
voluptatem  ,  non  ad  efFe&um  rei  deducen- 
ua?in  opus.  Capitula  veio  deiiuatiua  non 
iunt  per  fe,  fed  per  accidens,  etiam  quoi 
lint  vniuerfalia. 

Septimum  notandum  eft  quod  cutn  fue- 
rint  denorninationes  extrema;  sequales  ex- 
tcemis,  femper  aequatio  eiit  vna  tantum,'5c 
cafus  poifibilis  quotquot  fuerint  denomina- 
tiones:  Cum  vero  denominationes  inter 
media:  fuerintarquales  extremis,  tuncfem- 
per  erunt  plutes  aequationes  in  quaefito ,  &c 
catus  poterit  cum  hoc  etiam  efle  impoffibi- 
iis. 

Exemplum primi,  i.cen.  sequalis  3.  co. 
p.  10,  vel  io.  a:qualia  (.  cen.  p.  I.  co.  vel 
1  cu.  jcqualis  j.  cen.  p.  6.  vel  6.  aequales 
X.  cu.  p.  5.  cen,  vel  1.  cu.  (equaUs  4.  co.  p. 
10.  vel  i.cu.  p.io.  co.  aequalia  20.  vel  1. 
cu.  p.  3.  cen.  sequatia  7.  co.  p.  xo.  vel  1. 
cu.  aequalis  3.  cen.  p.  7.  co.p.  20.  vel  1. 
cen.  cen.  p.  3.  cu.  p.  7.  cen.  aequaiia  10. 
vel  arqualia  20.  co.  p.  10.  in  omnibusenim 
his  non  poteft  verificari  quarlitum ,  mfiin 
vna  certa  quantstate  &  cafus  eft  fempec 
poftibilis.  Si  vero  dicat  1.  ceti.  p.  10.  sequa- 
tuc6.co.  vel  1.  cu.  p.  10.  aequacur  6.  cen. 
vel  6.  co.  vel  i.cu.  p.  10.  sequatur   10.  cen. 
p. 3  co.vel1.ee-  ce.  p.?.  cu.  p.  zo.  rasquatuc 
2.  ccn.  p.  y .  co.  in  omnibus  talibus  in  qui- 
bus  sequaciones  extremse  aequanturinterme- 
diis  cafus  poteft  verifjcari  plufquam  in  vna 
certa  quancicate ,  videlicec  in  duabas  t  vsl 


etiam  ajitjuando  pluribus  &  quaefitum  po- 
teftefte  eftiam  irnpollibile  ficut  apparet,  (i 
quisdicat  1.  cen.  p.  10.  ssquatur  3.  co.  vel 
1 .  cu.  p.  12.  aequatur  4.  Co.  &  ita  in  reli- 
quis,  &  hoc  bene  nota.  Scias  etiam  quod 
aliquando  non  habent  nifi  vnam  sequatio. 
nem  tantum,  fed  hoc  eft  per  accidens,  nara 
naturaliter  habent  auc  plures  aequationes, 
aut  nullam  quando  cafus  eft  irnpoflibilis. 


C  A  V 


VT  XIX. 


Ve  ^ro^Yktaubm  tertii  &  fexti  binomij 
&  recifi,  &  tnhabilitate  ad  capitula. 

1  m6  igitur  dico  quod  in  tertio  6c 
JL  iexto  binomio  &  recifo  non  verificatuc 
aliquod  capitulum  algebrse,  nec  de  inuentis 
nec  de  non  iuuemis  vfque  in  infinitum  : 
Nam  oportet  fcit  e  quod  ex  duabus  fim- 
plicibus  iunftis,  nunquam  prouenic  nume- 
rus,cum  ex  duabus  fuperficiebus  fimplici- 
ter  medialibus  fiue  covnmunicantes  finc  fiue 
non  ,  non  poffit  fieri  fuperficies  rationalis» 
Hoc  igicur  ftante  cum  in  tertio  &  fexto  bi- 
nomio  &  recilo  fit  res  liabeiis  duas  ^d.  ve- 
lutidicendo  i^,  7.  p.  j^.  5.  vel  igitur  res  iun- 
<Sta  ceniui  vel  cen.  ce.  vel  cu.  ce.  aiquatui: 
numeco,  &  hoc  eife  non  poteft,  quia  cenfus 
eft  binomium  pcimum.  Et  fimilitec  omnes 
fequentes  deoominationes,  intermifla  vna 
vt  vides.  Cum  igitur  iunxerimus,  grati| 
exempli,  i^.  y.  p.  i^.  2.  cum  7.  p.  40. 
autcum  89.  p.  7840.  non  poterit  ali- 
qua  illarum  ^i.  incorporari  cum  fua  maiorc 


ReS,  3L.    5.  p.  tjL.  2. 

cenfus,    7.  p.  ^t.  40. 

cen.ee.  89.  p-r^.  7840. 

cu.ee.  11  S3.  pqt.i  49690. 


quia  non  funt  in  proportione  numeti  qua» 
drati  ad  numerum  quadratum  ,  &  dato 
quod  incorporarentur  fupereifent  dux  iji. 
quse  per  fuppofitum  iunftae  non  paflunt  fa- 
cerenumerum  ,  igitur  ces  cum  cenfu  aut 
cum  cen.  ccn.  aut  cum  cu.  ce.  non  poteft 
aequaii  numero ,  quia  non  poteft  facere  nu- 
merum. 

Dico  etiam  quod  res  detradta  ab  illis 
non  poteit  facece  numecum ,  quia  dato 
etiam  quod  elTent  commenfurabiles  ex  vna. 
parte  ^t.  5.  vel  ^t.   1.  vtpote  cum  ^i. 
349690.1^.  5.  eft  incommenfucabilis  iji.  2. 
ex  diffinitione  binomij  declarata  fupra  in 
capitulo  primo,  fequitur  quod  detracla  al- 
teraa      349690.  remanebit reliqua.  Vc- 
poce  fi  fy.  j.  eifec   commcnfurabilis  fy. 
349690.  ita  quod  fumpta  264.  vicibus 
sequacetur  illi,  tunc  detrattis  264.  rebus  ex 
vno  cubo  cenfus  remaneret  1  183.  m.  ij£. 
1  39876.  quod  eflet  264.  ^l.  2.  daco  quod 
264.  foret     699 3  8.  quare  non  potetit  res 
addita  aut  diminuta  ab  aliquo  illorum 
aequari  numero  in  tertio  vel  fexto  binomia 
vel  recifo. 

Quod  fi  dicas  qu6d  cenfus  poteft  sequari 

ccnfui 


jj  24   A  r  s  Magna  Arithmetic^, 


cenfui  ce.  &  numero,»  &  ita  de  aliis  reipon- 
deo  quod  ibi  non  ingreditur  binomium 
tertium  aut  fextum  nec  recifum,  imotunc 
ee.  eft  res,  &  cc.  ce.  fit  cenfus,  &  fuju  ia  bi- 
nomio  primo. 

Nec  etiam  poteft  fieri  talis  arquatio  rei 
cum  cubo,  aut  cuai  Relatopuimo  &  nu- 
mero,  quia  vt  vides  omnes  funt  $t.  igitur 
non  poteft  per  additionem  fierinumerus  ex 
primo  fuppofito,  nec  per  diminucionem, 
eo  quod  dato  qu6d  $£.5.  fit  comraenfura- 
bilis      60$.  eft  enim    eius.  Et  fimiliter 


aequatur  8.  rerum  p.  1.  cen.  tunc  rcs  ef- 
fet  $£,  18.  m.     2..  quodeft  ijt.  8. 


Res,  ^i.  5.  p.  1. 
cubus,  ij£.  605.  p.  578. 
R"  p™  ^.105125.  ^.^£.104882. 


K£.  2.  eft  commenfurabilis  fy.  578.  quia  eft 
77  eius  vt  patet  ex  regula  cubandi  binomia 
fuccinte  data  fuperius.  Et  fimiliter  y.  5. 
eft^dei^.  105125.  2,  eftj^  de 
1048S2.  vt  patuit  in  notando  de  genera- 
tione  relati,  quia  tamen  fi  auferatur  $£.  de. 
ij£.datoquod  fintcommenfurabiles  autnihil 
remanet  autquantiras  furda,  igitur  res  cum 
numero  non  poteft  aequari  cubo  aut  relato 
primo  ,  6c  fic  in  infinitum  in  binomio  aut 
recifo  tertio  vel  fexto. 

Et  eadem  ratione  patet  qu6d  nec  cubus 
cum  numero  poterit  azquari  relato  primo, 
vt  patet  per  eandem  rationem,  necreiatum 
primum  cum  numero  poterit  aequari  cubo 
&  fic  in  infinitum. 

Nec  etiam  poterunt  denominationes  ta- 
bujae  iuperoris  aequari  denominationibus 
tabulae  huius  ,  ita  quod  fuperfit  ^numerus 
vtpote  cenfus  &  numerus  non  poterunt 
arquari  cubo.  Patet  quoniam  in  denomina- 
tionibus  fuperioribus  eft  tanturrf  vna  pars 
^..reliqua  eft  numerus.  In  his  autem  deno- 
minationibus  ambae  partes  funt  i$£.  igitur  » 
nec  adJicae  nec  detracia?  poterunt  conflare 
numerum.Relinquitur  igitur  quod  tam  cer- 
tium  quam  fextum  binomium  &  recifum 
funt  inutilia  ad  capitula  omhia  algebrae  vf- 
que  in  infinitum. 

Ex  hoc  patet  quodfiquiy  proponat  quar- 
ftionem  prouementem  in  ligata  quo  ad 
arquatianem  quod  tale  capitulum  non  ha- 
bet  folutionem  mfi  quatenus  duae  liga- 
taehabent  locum  numeri. 

Dico  tamen  quod  per  accidens  fiunt 
aequationes  in  tertio  &  fexto  binomio  & 
fuis  recifis,  &  etiam  in  quantitatibus  vni- 
uerfalibus  ligatis  ,  &  eft  quod  cum  in  ali- 
quo  capitulo  fuerit  numerus  rerum,  aut  cu- 
borum  in  y..  alicuius  numeri,  tunc  aequa- 
tio  cadet  extra  binomia  &  recifa  regularia. 

Et  fit  exemplum  prim6hoc,  i.cen.  ae- 
quatur  rebus  8.  p.  1  o.  dimidia  fy.  8. 
fit^.  2.  quadra  fit  2.  adde  ad  10.  fit  12. 
cape  $£.  quae  eft  1  2.  ei  adde  dimidium 
rerum,  fiet  valor  rei  ij£.  n.p,  a.  quod 
eft  binomium  iextum. 

Etfimiliter  fi  dicam  10.  aequatur  1.  cen. 
p.  ^£.  8.  rerum,  dimidia  8.  6t  2.  qua- 
dra  fit  2.  adde  ad  10.  fit  12.  Et  ij£.  1  2.  m. 
$£-eft2.vaIor  rei,  &eft  recifum  fextum.  Et 
polfes  facere eam  y.,  fimplicem,  veiuti  16. 


C  A  P  V  T  XX, 

Ve  numera  captulorum  qmrendorum, 

DE  fimplicibus  autem  capitulis  quo- 
niam  per  fe  nota  funt  ex  capkulo 
quadragefimo  feptimo  nunc  dicendum  nort 
eft.  Capitula  autem  compofuaquae  fecttrt* 
dum  comraunem  confideiauonemad  vfum 
venire  pofTunt,  funt  99.  c  quibus  9.  dicun- 
tur  triplicia  necelfaria  deriuatiua,  6.  tripli- 
cia  non  neceflaria,  6.  triplicianon  necelVa- 
ria  deriuatiua  ,  7.  quadruplicia  necelUria, 
7.  quadruplicia  necefiaria  detiuatiua ,  21. 
quadruplicia  j^aetermifTa ,  21.  quadruplicia 
praatermiftaderiuatiua,  5.  quincuplicia ,  j. 
quincuplicia  deriuatiua. 

Nouem  Capftula  tr/plicia  necejfaria. 

f  Cen.  &  res  aequalia  numero. 
f  Cen.  &  numerus  «qualia  rcbns. 
j-  Res  &  numerusarqualiacenfibus. 
t  Cubus  &c  res  aequalia  numero. 
j-  Cubus  &c  numerus  asqualiarebus. 
f  Res  &  numerus  squalia  cubis. 
f  Cubus  &  cen.  arqualia  numero. 
f  Cubus  &  numerus  arqualia  cenfibus. 
t  Ccn.  8c  numerus  arqualia  cubis. 

Vuodccim  CapitaU  triplicia  neccfariA 
deriuatiua. 

t  Cenfus  cenfus  &  cenfus  aequalia  numero. 
f  Cenfus  cenfus  &  numerus  squalia  ceu* 
fibus. 

f  Cenfus  &  numerus  aequalia  cenfibus  cen* 
fus. 

t  Cubus  cenfus  &  cenfus  aequalia  numero. 
f  Cubus  cenius  &  numerus  aequalia  cenfi- 
bus. 

f  Cenfus  &  numerus  aequalia  cubo  cenfus. 
f  Cubus  cenfus  &c  cenfus  cenfus  aequalia 
numero. 

f  Cubus  cenfus  &  numerus  asqualia  cenfi» 

buscenfus. 
fCenfus  cenfus  &  numerus  arqualia  cubo 

cenfus. 

.  f  Cen.  cen.  cen.  &  cen.  cen.  sequalia  nu- 
mero. 

f  .  Cen.  cen.cen.  &  numerus  ^qualia  cend- 

bus  cenfus. 
f  Cen.  cen.  &  numerus  aequalia  cen.  cen. 

cen. 

Sex  Tfipllcm  non  neceffiria. 

"^Cenfus  cenfus  &  res  «qualia  numero. 
^Cenfus  cenfus  &  numerus  aequaliarebus, 
^Res  Sc  numerus  arqualia  cenfibus  ccn- 
fuum . 

k  Cenfus  cenfus  &  cubus  a^qualia  nurriero. 
*  Cenfus  cenfus  &  nuinerus  aequalia  cubo. 
^Cubus  &  numerus  squaiia  cenfui  cen- 
fus. 

Six 
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Sex  Triplicia  nm  necejfaria  deriua- 
tiua. 

*Cen.  cen.  cen.  &  cenfus  aequalia  nume- 
ro. 

*  Cen.  cen.  cen.  cV  numerus  aequalia  cen- 

fibus. 

*  Cenfus  Sc  numerus  aequalia  cen.  cen. 

cen. 

*  Cen,  cen.  cen.  &  cen.  cubi  aequalia  nu- 

mero. 

*  Cen.  cen.  cen.  &  numerus  arqualia  cen. 

cubi. 

*Cen.  cubi  Sc  numerus  «qualia  cen.  cen. 
cen. 

Septem  Jjhfadrupltcia  necejjkria. 

*  Cubus  Sc  cenfus  &  res  aequalia  nume- 

ro. 

Cubus  &  cenfus  &  numerus  sequalia  te- 
bus. 

Cubus  &  res  &  numerus  «qualia  cenfi- 

bus. 


Cciic  ccn.  Sc  res  5c  numerus  aequalia  cii- 

bis. 

CubuS  &  res  &  numerus  Squalia  cenfi« 

bus  Cenfus. 
Cen."  cen.  &  cubi  arqualia  rebus  Sc  nu= 

mero. 

Ceti.  cen.  &  reS  cequalia  cub  S  St  numc« 

co. 

Cen.  cen.  &  numenss  «qualia  cubis  St 
rebus. 

Cen.  cen.  &  cubi  &  cenfus  sequalia  nu> 
mero. 

Cen.  cen.  &  cubi  Sc  numerus  «quali» 
cenfibus. 

Cen.  cen.  Sc  cenfus  &  numerus  aqualia 
cubis. 

Cubus  Sc  cenfus  &  numerus  aequalia  cen. 
cen. 

Cen.  cen.  Sc  cubi  aequalia  cenfibus  Sc  nu- 
mero. 

Cen.  cen.  &  cenfus  aequalia  cubo  &  nu- 
mefo. 

Cen.  cen.  Sc  numcrus  aequalia  cubo  SC 
cenfibus. 

x  1 .  Capkula  quadruplicia  prstermifla 


Ceijus  tk  res  &  numerus  arqualia  cubis.  deriuatiua  non  pofui,  quia  ex  praxedenu 

Cubus  6c  cenfus  «qualia  rebus  tk  nume-  bus  facilicer  cognofcuntur  ,  Sc  difficile  eft 

ris.  peruenire  ad  aequationem ,  &  rariifime  Ca* 

*  Cubus  tk  res  xqualia  cenfibus  tk  nume-  dunt  in  vfum. 


ro. 

Cubus  &  numetus  squalia  cenfibus  Sc 
rtbus. 

Septem  Jgu/tdruplicia  necejjaria  deri~ 
uatiua. 

*Cubus  cenfus,  Sc  cenfus  cenfus  &  cenfus 

aqualia  numero. 
Cubus  cenfus,  Sc  cenfus  cenfus  &  nume- 

rus  aequiliaeenfibus. 
Cubus  cenfus,&cenfus  Scnumerus  aequa- 

lia  cenfibus  cenfus. 
Cenfus  cenfus ,  &  cenfus  Sc  numerus 

aequalia  cubo  cenfus. 
Cubus  cenfus ,  &  cenfus  ccnlus  zqualia 

cenfibus  Sc  numero. 
*  Cubus  cenfus  &  ccnfus  «qualia  cenfibus 

cenfus  &  numero. 


guinepie  Cafitula  quincuflicia  futer- 

mt(Ja. 

Cen.  cen.  &  cubi  &  cenfus  Sc  res  aequa" 

lia  numero. 
Cen.  cen.  &  cubi  Sc  cenfus  Sc  numerus 

aequalia  rebus. 
Cen.  cen-  &  cubi  Sc  res  &  numerus  aequa- 

lia  cenfibus. 
Cen.  cen.  tk  cenfus  Sc  res  Sc  numerus 

aequalia  Cubis. 
Cubus  Sc  cenfus  Sc  res  Sc  numerus  sequa- 

lia  cenfui  cenfus. 
Reliquaetiam  fua  correfpondentia  deri- 
uatiua  quinque  capitula  non  pofui  proptet 
rationes  fuperius  adductas. 

Meminifle  autem  oportet ,  qubd  cognito 
quocumque  capitulo  fuum  deriuatiuum  ei 
Cubus  cenfus  &c  numerus  a;qualia  cen-     correfpondens  fubito  cognofcitur»  fiue  ?fic 

cx  neceflatiis  fiue  non ,  fiue  ex  prartermiflis 
fiue  ex  triplicibus  ,  fiue  ex  quadruplicibus, 
fiuequincuplicibus,nam  aequatio  deriuatiui 
f<mpec  eft  v.  aequationis  principalis,  cu- 
jus  exempla  videbis  in  capitulo  penulti- 
mo. 

Eft  etiam  aliud  genus  capitulorum  quod 
vocatur  aflimilaiorum  Sc  funt  9.  &  funt 
vniuerfalia,&a(Emilantur  primis^.  &  co- 
gnofcuntur  per  illa  fine  difficultate  Sc  func 
hxc: 


fibusctnfus  Sc  ccnfibjs. 
21.  Jguadruplicia  fr&termijfa. 


Cen,  cen.  &  cen-  tk  res  a?qualia  numeio. 
Cen.  cen.  Sc  cen.&  numerus  aiqualia  re- 
bus. 

Cen.  cen.  &  res  &  numerus  aequalia  cen- 
fibus. 

Ctn.  Sc  res  Sc  numerus  aequalia  cen- 
ccn. 

Cen.  cen.  &  cenfus  arqualia  rebjs  tk  nu- 
mcru. 

Ctn.  cen.  Sc  res  ^qualia  cenfibus  Sc  nu- 
meio. 

Cen.  cen.  &  numerus  zqualia  cenfibus 

c^:  rebus. 

Cen.  cen.  Sc  cubi  Sc  res  asqualia  nume- 
ro. 

Ccn.  cen.  Sc  cub«  tk  numerus  squalia  ra- 

bs. 
Tom.  IK 


Nouem  Caf  itula  vniuerfalia  afimilata. 

f  Cubus  cenfus  Sc  cubus  aequalia  nume- 
ro. 

f  Cubus  cenfus  SC  numerus  aequalia  cu 
bis. 

t  Cubus  Sc  numerus  aequalia  cubo  cen« 
fus. 

tCubus  cubi  SC  eubus  arqualia  numero. 

Ea  tCubus 
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-j-  Cubus  cubi  &  numerus  arqualia  cu- 
bis. 

f  Cubus  Sc  numerus  sequalia  cubo  cu- 
bi. 

f  Cenius  relati  primi  &  fy.m  pm  xqualia  nu» 
mero. 

t  Cenfus  relati  piimi  &  numcrus  sequa- 
lia  ljt0  p°. 

f  Rm  pm  &  numerus  sequalia  cenfui  y.1 
primi. 

Ec  nota  quod  vbi  apponitur  f  talia  capi- 
tula  funt  vniuerfaliter  nota,  vbi  vero  po- 
nitur  *  funt  particulariter  nota  tantiim,  vbi 
nihil,  funt  ignota,  licet  poflint  eognofci  per 
regulas  huiuslibrijnos  enim  negleximus  ob 
prolixitatem  ponere  regulas  de  fingulis  & 
etiam  propter  caufam  di&am  in  capitulo 
decimo  oclauo. 

Summa  igitur  capitulorum  vniuerfaliter 
cognitorum  eft  30.  Sc  particulariter  16. 
omnia  autem  4^.  exceptis  fimplicibus  qux 
nota  func  vfque  in  infinitum,  vt  apparetin 
libro  practicae  capitulo  47. 

Capyt  XXI. 

T>e  fermutatime  ca^M&rum  imicem. 

SC  1  A  s  quod  capitula  in  quibus  in 
greditur  cubus,funt  duoprincipaliaSc 
quatuordependentia.  Principaha  funtduo, 
cubus  Sc  res  aequalia  numero  &  cubus 
aequalis  rebus  Sc  numero.  Talia  enim  func 
cognita  per  fe.  Non  principalia  autem  funt 
cubus  Sc  numerus  aequalia  rebus ,  8c  cubus 
Sc  cenfus  aequalia  numero  ,  &  cubus  aequa» 
lis  cenfui  Sc  numero,  &  cubus  &  numerus 
SEqualiacenfibus;  Sc  modus  eft  talts : 

Cubus  &  res  aequaies  numero  in  cubum 
aequalem  ccnfibus  &  numero,  Sc  e  contra. 

Cubus  aequalis  rebus  Sc  numero  in  cubum 
&  ccnfum  aequalia  numero,  &  c  contra. 

Cubus  aequalis  rebus  Sc  numero  in  cu- 
pum  &  numerumsequalia  rebus,&  econtra. 

Cubus  &  numerus  asqualia  rebus  in  cu- 
bum&  numerum  aequalia  ceniibus,  &  c 
contra. 

Cen.  cen.  &  numerus  aequalia  rebus  in 
cen.  cen.  &  numerum  aequalia  cubis  &  e 
contra.. 

Cen  cen.  Sc  cubi  aequalia  numero  in 
cen.  cen.  «qualem  rebus  &  numeio,  &  c 
contra. 

Cen.  cen.  &  cen.  Sc  numerus  aequalia  re- 
bus  incen.  cen.  &  cen.  &  numerum  aequa? 
lia  cubis,  Sc  e  contra. 
1     Cum  igitur  fuerit  cubus  arqualis  cen- 
fibus  8c  numeto,  tunc  ita  conuertes  in 
capitulum  cubi  Sc  rerum  aequalium  nu- 
mero.  Quadra  numerum  cenfuum  ,  Sc 
cum  eo  diuide  numerum  quem  habes, 
quod  exit  ferua.  Similiter  diuide  nume- 
rum  quem  habes  per  numerum  cenfuum, 
quod  cxit  cft  numerus  rerum  ,  mulcipli- 
ca  numerum  rerum  in  numerum  quem 
leruafti ,  quod  fic  eft  numerus  cui  res  in- 
uentae  cum  cubo  aequantur. 

Exemplum,  j,  cu.  s:quatur  3.  cen.  p.  45. 


Arithmeticse, 

diuide  45.  per  3.  numerum  cenfuum ,  exit 
1 5.  numerus  rerum,  diuide  45.  per  9.  qua- 


1.  cu.  .  _j.  cen.«-45^i5.rcs. 

5-  75- 
numerusj 
i.cu.  p.  if.rebusaequalia  75. 


dratum  numeri  cenfuum  >  exit  5.  mukipli- 
ca  5.  per  15.  exit  75.  numcrus»  Igitur  di- 
cemusquod  1.  cu.p.  15.  rebus aequaturyj, 

Cum  autem  ex  hac  aquatione  voluerti 
fcire  priorem  aequationem ,  diuide  numc- 
rum  rerum,  vtpote  1 5.  per  squauonem  cu- 
bi  &  rerum  arqualium  numero  iam  inuei> 
tamex  fuo  capitulo,  &  quod  exit  eft  valor 
rei  in  prima  aequatione,  id  eft  ,  dum  1 .  cu. 
aequatur  5.  cen.  p.  45«cum  igitur  1.  cu.p. 
15.  rebus  aequatur  75.  valor  rei  vt  videbi- 
tur  erit  ^t.  v.  cu.  ^i.  r  5  5  i^-p.  377  m. 
V.cu.  1531-7  ni.  '$7%-.  Diuide  igitur  1  j. 
numerum  rerum  &  exibit  trinomium  com- 
poficum  ex  duabus  ^i.  v.  cubicis  &  teriia 
parte  numero  fimul  iundtis  ,  quoderitvi* 
lot  rei  de  1.  cu.  aequali  3.  cen.  p.  45. 

Aliud  exemplum,  1.  cu.  aequatur  3.  cen. 
p.36.  diuide  36.  per  ^.numerum  ceniuum, 


1.  cu.     3«cen.    3(3—12.  res. 

4-    J  4S. 

numerus, 
ticft.  p.  1  2.rebus  aequalia  48. 


exit  ii.  numerus  rerum ,  diuide  etiarn  3^ 

per  9.  quadratum  numeri  cenfuum,  exit  4- 

mukiplica  4.  in  12.  fit  48.numerus.  Dices 

igitur  quod  1 .  cu.  p.  12.  rebus  jequatur  48. 

Cum  igitur  ex  hac  xquatione  volueris  ha« 

bere  iequationem  priorem,  habita  squatio- 

nede  1.  cu.  p.  12.  co.  «qualibus  4!  per 

fuum  capitulum,  &eft     v.cu.     64^.  p» 

"24.  m.     v.  cu.  ^i.  ^40.111.  24.  diuides  i  2. 

numerum  rerum  per  hoc  binomium  m» 

uerfale  cubicum ,  quod  exit  eft  valor  rei  Je 

1 .  cu.  a^quali     cen.  p.  36. 

Et  haec  regula  extiahiturexdecimanona 

quaeftione  inferius  pofita,nam  ex  eadem  po 

fitione  pertKnimus  ad  cu.&  co.  asqualia  nu. 

mero,  &c  habemus  valorem  fecundi  qua« 

ticatis ,  3c  ad  cen.  &  nu.  a:qualia  cubo,  & 

habemus  valorem  tertiae  quantitatis :  & 

quia  ex  fecunda  quantitate  fn  terciam  firnu- 

merus  producendus ,  igitur  diuifo  numero 

producendo  per  valorem  fecunda:  quantita- 

tis  inuentum  per  regulam  cu.  &  co.  aqua- 

lium  numero,exibit  valortertia-  quantiratis 

qui  cft  Yalor  rei  quaerenda:  per  capitulura 

cu.  a^qualis  cen.  &  numero. 

Exemplum  ,  ponamus  quod  1.  cu.  a:quc- 

tur  4^  cen.  p.  57-f-  ;  Tu  fcis  quod  fi  quis 

proponat  quaeftionem  talem,  diuide  i|  in 

duas  parces  ,  ita  quod  li  addatur  -tertia  in 

continua  proportionalitate  produclrum  fe- 

cundae  in  tercian) ,  erit  12.  Si  fgit&r  po- 

natur  tertia  pars  1,  co.  &  fecnnda  — 
*  1.«» 

peruetues 
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peruenies  ad  i.  cu.  squalem  4.7-  cen.  p. 
57T*  ^g^ur  <iiuifo  57—  per  4~  exic  il. 
numerus  produeendus  ,  &  diuifo  57 —  per 
23^  quod  eft  quadracum  de  4-f  exic  2-^-. 
Ecce  quod  reduxifti  talem  quasftionem  ad 
primam  qua^ftionem  propofitam  ,  quam 
folues  ponendo  mediam  quantitacem  1. 
co.  &  peruenies  ad  cu.  &  co.  «qualia  nu- 
mero ,  &  valor  rei  erit  fy.  cu.  32.  m. 
cu.  2.  &  quia  ex  hac  fecunda  quantitate 
in  „  terciam  fic  12.  igitur  valor  rei  erit 
cu.  p.  cu. 


17-  & 


lta 


habemus  valorem  rei  de  1.  cu.  jequali  4-?- 
cem  p.  57™.  Et  fcias  quod  17-  qui  eft 
cercta  pais  valoris  rei  eft  -~  de  4-f  nu- 
meri  cenfuum  >  Sc  qu6d  multiplicatio 
65-775  in  r1 -  producit  inuicem  du£ta 
io^-^cuius  4^-  eft  cubuS  de  iy-  ter^ 
tiae  parcis  numeri  cenfuum. 

Cum  vero  volueris  feduceie  Sequatio- 
nem  cubi  &  cenfuum  sequalium  numero 
ad  a:quationem  cubi  aequalis  rebus  &  nu- 
mero  ,  accipe  tertiam  partem  numeri  cen- 
fuum  &  cuba  eam  &  adde  numero  propo- 
fno  :  Deinde  quadra  numerum  cenluum  , 
&  eius  accipe  tertiam  partero  cV  hoc  eft 
nuimerus  lerum,  Hunc  numerum  ,  etiam 
rerum  ,  muhiplica  in  certiam  partem  nu- 
meri  cenfuum ,  &  produ&um  detrahc  ex 
numero  prius  a^gregato  >  &  refiduum  eft 
numerus  aequationis. 


io  valore  autem  rei  r 


habiro  valore 


rci  de  1.  cli.  arquali  rebus  &  numero , 
etetrahe  a  di&a  a:quatione  terriam  par- 
tetn  numeri  cenfuum  ,  &  fiec  trino- 
miium  ex  duabus  radicibus  cubicis  fimpli- 
cibus  vei  vniuerfalibus  iunitis  &  certiai  par- 
te,  quse  cft  numerus  per  rn.  &:  hoc  eft 
valor  rei  de  i.cu.p.  cen.  aquaiibas  nu- 
mero.v 

Exemplum  ,  i.  cu.  p.  3.  cen.  aequatur 
2  1 .  Volo  reducere  ad  1 .  cu.  aequalia  rebus 
&  iiumero  ;  Accipe  -f  de  3*  numeii  cen- 
fuum ,  quod  eCt  1 .  cuba ,  fit  i .  adde  ad  2  1 . 
fic  22.  deinde  quadra  numcrum  cenfuum  , 
fit  9.  accipe  y  huius  quadrati  quod  eft  3. 
&  hic  eft  numerus  rerum,  hunc  numerum 
cerum  qui  eft  3.  mulcipiicabimus  in  -f  nu- 
meri  cenfuum  qnod  eft  t.  fit  |.  detrahe  3. 
a  22.  prius  feruato,  fit  1  9.  numerus.  Ha- 
bebimus  igitur  1.  cu.  aequilei.ii   3.  co. 

p.  I  ». 


I  .  cu. 


3-Cvn.  2i. 
1 .  tertia  pars,  t. 

1.  cubuseius,  22. 
9.  quadratum  cen. 
^.tercia  pnrs  &  hint  res> 
1 .  tertia  pars  cenfuum. 


^.pioduftum,  i2< 


mimerus, 


19. 


ctu  sequalis  3.  co.  p.  19. 


Deinde  pro  sequatione ,  inuenta  aequa- 
tione  de  1.  Cu.  a;quaii  3.  co.  p.  19.  &  eft 
v.  cu.  97-  p,     S97-  p.  fy,  v.  cu.  9t  m. 
Tom.  JK 


7 

^i.  89-5-  ab  hoc  binomio  vniuerfali  cubi- 
co  minue  -p  numeri  cenfuum  quod  eft  1, 
remanebit  valor  rei  de  i.  Cu.  p.  3.  cen. 
xqualibus  21.  Hoc  crinomium  ^t.  v.  cu> 

9t  p-¥.  89-V  P-  fy-  V'  cu-  9T  m-  §9T 
m  l.  i. 

Aliud,  t.  cu.  p.  6.  cen.  «quatur  40. 
Volo  reducere  ad  i.cu.  aequale  rebus  Sc 
numero ;  Accipe  -f  de  6.  nurneri  cenfuum 


40. 
8. 


i.cu.    6.  cen. 

2.  tercia  pars, 

S.cubuseius,  4S. 
3<J.  quadratum  cenfuum, 
1 2.  tertia  pars  &  funt  res. 

2.  tertia  pars  cenfuum. 

24.prodii(5tum  48. 

numetus,  24, 

i4  cu.  a:qua!is  12.CO.  p.  24. 


quod  eft  2^  cnba,  fit  8.  adde  ad  40.  fic 
48.  deinde  quadra  6.  fit  31?.  accipe-j-de 
56.  quod  eft  12.  &  hic  eft  numerus  re* 
rum  :  multiplica  12.  in  a.quodeft—  nu- 
meri  cenfuum,  fic  24.  detrahe  24.  ex  48. 
remanet  24.  pro  numero,  habes  igitur  i. 
cu.  icqualem  12.  co.  p.  24. 

Pro  aequatione  igitur  fua ,  qnasre  aequa- 
tionem  de  1*  cu.  asquali  12.  co.  p.  24.  6£ 
eftpet  exemplum  Bi.  v.  cu.  12,  p.  fy.  80. 
p.  v.  cu.  12.  ra-  80.  &  ab  hac  mi- 
nue  ~-  numeri  cenfuura  ,  quod  eft  2.  habe- 
bimus  valorem  rei  de  i*  cu.  p.  6.  cen. 
sequalibus  40-  efte  hoc  triiionium  v.  cu. 
1 1-  p.  80.  p.  ^i.  v.  cu.  1  2.  m.  fy.  80. 
m.l.  2. 

Et  nor.a  quod  quandoque  accidit  vt  nu- 
merus  quific  ex  j-  quadrati  ceniuum  in  j- 
uumeri  cenluum  iit  maior  numero  k  quo 
detrahi  debec  ,  &  tunc  habes  y  quadrati 
cenfu;;  pro  numero  rerum  a;qualium  1 .  cu. 
p.  numero  quideficit.  VeUnifi  i-cu.  p.  12. 
cen.  aequetur  56.  tunc  accipe4-  de  12.& 
&cuba,  fit  64.  addead  $6.  fit  120.  deinde 
quadrai2.fit  144.  accipe  —  quod  eft  4S4 
multiplica  in  4.  quodeft  —  de  12.  numeri 
cenfuum,  fic  192.  detrahe  i9^ex  i2o.re- 
manenc  72  m.  habebis  igitur  1.  cu.  p.  72. 
sequalia  48.  co.  fequere  aequationem  vt  ill 
fua  regula  ,  qu-ando  res  aequatur  cubo  & 
numeris,  &  habito  valore  rei^ ,  detrahe  -f-a 
numeri  cenfuum  ex  eo  valore »  &  refiduum 
eft  valor  rei  quaefitac,  fiue^i.  cenfus* 

'  Alius  modus  conuertendi  capitulum  de 
cu.  8c  cen-  aequalia  numero"  in  capitulum 
cubi  «qualis  rebus  &  numeto  j  Et  hocfiet 
accipiendo  fy.  niimeri  qui  arquatur  cubo& 
ceniibus  &  ipfam  addes  coc  rebus  quoC 
erant  cenfus,  &  habebis  cubum  aqualem 
rebus  &  numero :  Si  autem  votueris  habe- 
re  valorem  rei,  quando  cubus  &  cenlus  as- 
quantur  numero  per  valorem  rei  cognitum 
quando  cubus  sequatur  rebus  &  numero  , 
diuides  y..  numeri  qui  erat  a^qualis  cen- 
(ibus  Sc  cubo  per  valorem  rei  inue^» 
tum  in  apquatione  cubi  xqualis  rebus 
E  e  *  st 
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&  numero  ,  &  quod  exic  eft  valor  rei 
in  aequacione  cubi  &  cenluum  aequalium 
numero. 

Exemplum  ,  i.  cu.  p.  4.  cen.  aequatur 
225.  dices  igitur  1.  cu.  arquatur  4. 
co.  p.  15.  Ec  fimilicer  1.  cu.  p.  2.  cen. 
*quatur44i.  igitur  1.  cu.  a*quatur  2.  co. 
p.  2  u  qtii  eft  ijt.  441.  Ec  fimiliter  1.  cu.  p. 
3.  cen.  asquatur  10.  igitur  1.  cu.  aequatur 
3.  co.  p.  20.  Pro  habenda  igicur  aequa- 
tione  ponamus  qu6d  quando  dico  i.  cu. 
aequatur  2.  co.  p.  21.  res  fit  3.  diuide  21» 
per  3.  exit  7.  valor  rei  de  j,  cu.  p.  2.  cen. 
aequalis  441.  Etira  fi  1.  cu.  aeqnatur  4.  co. 
p.  1  5.  &  valor  rei  eft  3.  diuide  rj.  per  3. 
exibit  5.  valor  rei  de  1.  cu.  p.  4.  cen.  aequa- 
lis  225.  Et  eodem  modo  fi  t,  cu.  p.  3.  cen. 
«quatur  2c.valor  rei  eft  2.  igitur  cum  1. 
cu.  aequatur  3.  co.  p.  bz.  20.  valor  rei 
erit  ^i.  5.  qui  prouenit  diuifa  20. 
per  2. 

Per  contrarium  autem  fi  fuerit  cubus  x- 
qualis  rebus  &  numero  ,  tunc  quadra  nu- 
merum  &c  habebis  cubum  &  cenfus  in  nu- 
mero  rerum  aequalia  di&o  quadrato.  Dein- 
de  fi  habueris  aequatienem  cubi  &  cen- 
fuum  aequalium  di&o  quadrato,  &  velis  ha- 
bere  aequationem  cubi  sequalis  rebus  &c  nu- 
mero ,  diuide  ipfum  numerum  quem  prius 
quadrafti  fiue  numerum  primae  aequationis, 
per  valorem  rei  inuentumin  fecunda  aequa- 
tione ,  quod  exit  eft  valor  rei  in  prima 
aequatione. 

Exemplum,  1.  cu.  afquatur  2.co.  p.  21. 
dicesigitur  conuertendo  igitur  1.  cu.  p.  2. 
cen.  azquatur  441.  Ec  fimiliter  1.  cu.aequa- 
tur  4.  co.  p.  15.  igitur  1.  cu.  p.  4.  cen. 


f.cu.  azquaiur  2.  co.  p.  21. 
1  ■  cu.  p.  2.  cen.  aequatur  441.. 
i.cu.  aequatur  4.C0.  p.  15. 
1 .  cu.  p.  4.  cen.  aequatur  225. 


sequatur  225.  qui  eft  quadratum  de  15.fi- 
cut  441.  fuit  quadratum-  de  2  1.  Pro  ha- 
bendo  autem  valore  rei,  ponamus  quod  in 
aequatione  de  1.  cu.  p.  2.  cen.  aequalium 
441.  res  vafcat  7.  diuide  21 .  numerum  qui 
eft  441.  per  7.  exit  3.  qui  eft  valor  rei 
de  i  .cu.aequalis  i.co.  p.21.  Et  fimiliter  fiin 
i.cu.  p.  4.  cen.  aequalis  iz$.  valor  rei  eflec 
5.  diuidemus  15.  b^.  225.  p.  5.  &  exi- 
bit  3.  valorrei  de  1.  cu.  aequalis  4.  co. 

3  P-  '5-  . 

Conuerfio  autem  cubi  &  numeri 
aequalium  rebus  in  cubum  aequalem  re- 
bus  6c  numero ,  extrahitur  per  fubtilem 
inueftigationem  capituli  cubandi  binomia. 
Cum  lgitur  fuerit  1.  cu.  p.  nu.  aequalia 
rebus ,  dices  igitur  1.  cu.  a:quatur  re- 
bus  &  nu.  fub  eifdem  terminis.  Veluti 
fi  dico  ji  cu.  p.  88.  aequatur.  53.  co. 
igitur  1.  cu.  aequatur  53.  co.  p.  88.  quare 
per  vigefimam  regulam  vniuerfalem  ha- 
bebimus  valorem  rei  qui  eft  8.  Pro  ha- 
benda  vero  aequatione  ,  diuide  8.  per  a'- 
quaiia>  tk.  quadta  ,  fit  16.  &  tripla ,  fic 
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48.  detrahe  48.  a  53.  numero  rerum , 
remanet  5.  accipe  5.  &  adde  vel  mi« 
nue  ad  4.  dimidium  rei ,  habebis  4.  p» 
y..  5.  vel  4.  m.  y..  5.  &  ita  fi  1.  cu. 
p.  88.  xquatur  53.  co.  res  valet  4.  m. 

j.  vel  4.  p.  5.  Et  funihterfi 
dicam  i.  cu.  p.  12.  aequatur  34.  co. 
dices^  igitur  1.  cu.  aequatur  12.  p.  34« 
Co.  quare  per  regulam  res  valebit  6. 
accipe  dimidium  6.  quod  eft  3.  quadra, 
fit  9.  tripla,  fit  27.  detrahe  ex  34.  nu- 
mero  rerum  ,  remanet  7.  accipe  ^t.  7. 
&  cam  adde  vel  minue  a  dimidio  rei 
quod  eft  3.  habebimus  valorem  rei  3» 
p.  %l>  7.  vel  3.  m.  7.  Si  igitur  1. 
cu.  p.  i**  aequatur  34.  co.  res  valet  3.  p. 
fy.  7.  vel  3.  m.^.  7. 

Cum  veio  volueris  conuertere  capitii- 
lum  cubi  Sc  numeri  aequalium  cenfibus 
ia  capitulum  cubi  &  numeri  acquau"um 
rebus,  multiplica  fy.  cubam  numcri  in 
numerum  cenfuum  ,  quod  fit  eft  nume- 
rus  rerum.  Veluti  1.  cu.  p.  116.  aequa- 
lia  27.  cen.  accipe  y..  cu.  2i<J.  &  eil 
6.  multiplica  in  27-  numerum  cenfuum, 
f.t  i6x.  co.  dices  igitur  1.  cu.  p.  216* 
aequatur  1^2.  co.  6c  tunc  res  erit  noa 
ptima  quantitas  vt  in  prima  aequatio« 
ne,  fed  t  rtia  ,  veluti  quantitates  fml 
$.6.  12.  24.  in  prima  aequatione  i. 
cu.  p.    116.  aequatur  27-  cen-  res  erat 

3.  &  cen.  9.  &  cubus  27.  in  fecunda 
aequacione  res  eft  12.  &  cubus  1718. 
quare,6Vc. 

Et  per  idem  cum  fuerit  cubus  & 
numerus  aequalia  rebus  ,  diuide  nume- 
rum  rerum  pet  $u  cubicam  numeri, 
cV  habebis  exiens  numerum  cenfuum, 
&  ita  erit  cubus  &  numerus  Kqualia 
cenfibus,  &  vtrumque  excrahitur  ex  tri- 
gefima  fecunda  regula  quinquagelnni  pti- 
mi  capituli ,  &  ficuc  in  prima  aequatio- 
ne  res  erat  tertia  quantitas  ,  hic  erit 
prima  ,  vnde  habita  vna  arquatione , 
quadra  ^t.  -cubam  nnmeri  ,  quce  ferapet 
cadit  in  medio  vtriufque  aequationis,  6c 
quod  fitdiuideper  aequadonem  lecundam  ; 
fi  habes  eam  »  exibit  femper  primas^ua- 
tio, 

Ponamus  igitur  pro  excmplo  quod 
quis  dicat  1.  cu.  p.  16.  aequatur  6.  cen. 
dico,  debes  accipere  i^.  ca  numeri  & 
eft  ^t.  cu.  \6.  multiplica  in  6.  iit 
cu.  345^.  &c  ita  dices  quod  1.  cu.  p. 
16.  aequatur  co.  cu.  345^.  quod  lit 
verum ,  cunc  in  prima  aequatione  res  eft 
2.  nam  1.  cu.  eit  8.  additis  16.  fit  24. 
quod  eft  sequale  6.  cen.  nam  cen.  eit 

4.  Cum  igitur  ex  regula  ^t.  cu.  numeii 
fh :  femper  fecunda  quantitas ,  erit  igitur 
cu.  1  (S.quantitas  fecunda:  quare  cum  prima 
fit  2.  quadra  fy.  cu.  16.  fit  fy.  cu.  2 5 6.  diui- 
de  per  2.exit^..  cu.  32.  Habes igitur  quod 
prima  quantitas  eft  2.  fecunda  i^.cu. iS. 
tercia  y..  cu.  32.  &  hic  debet  eife  valor  rei 
in  tertia  aequatione.  Quod  fit  verum  i.cu. 
de^i.cu.32.  eft  32.additis  16.  fic  i.cu.  p.r^. 
totum  48.  dico1  igitur  qu6d  co.  at.  cu.3456'. 
funt  48.  nam  res  valet  vt  dictum  eft  Ri. 
cu.  32.  roulciphca  igitur     cu.  32.  in  iv. 

cu.  34^. 
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cu.  3456.  fic  cu.  1  io$s»z.  Igitur  cum 
talis  fy.  cu.  tiz  48.  pmcue  pacet  incen- 
tum. 

5  Cum  vero  cen.  cen.  asquatur  rebus  & 
numero  ,  dices  conuertendo  igitur  cen, 
cen.  &  res  aequancur  numero »  &c  arquacio 
erit  eadem,  excepto  qu6d  in  prima  eric 
binomium  fecundum  velquintum,  &  in  fe- 
cunda  recifum  fecundum  vel  quinrum ;  &c 
ita  valist  e  conUerfo.  Exemplum  ,  i.  cen. 
cen.  xquacur  72.  co.  p.  17.  &  valor  reieft 
ty..$.p.i.  Dices  igitur  1.  ce. ce.  p.  72. co. 
aequacur  17.  &  res  valebit  $t.  5.  m.  2.  &c  e 
contra,  quareinuento  vno  capitulo ,  habes 
reliquum  fme  difficultate ,  &c  eft  hazc  coi> 
uerfio  fimilis  conuerfioni  capituli  cen.  8c 
rerum  aequalium  numeroin  capitulum  cen- 
fus,  «qualis  rebus  Sc  numero. 

6  Ciim  ver6  cen.  cen.  8c  numerus  arquan* 
tur  cubis  conuertetur  capitulum  in  cen. 
cen.  p.  numero  eodem  <equalia  rebus  &  e 
Qontra.  • 

Et  fimilicer  cum  1.  cen.cem  aequatur  cu- 
bis  &  numero,  conuertetur  capitulum  in 
numerum  eundem  atqualem  cenfui  cenfus 
&  rebus  &c  e  concra. 

Ec  fimiliter  ii  numerus  arquatur  cenfui 
cenfus  &c  cubis  ,  conueitetur  capiculum  in 
cen.  cen.  aqualem  rebus  &  numero  ei- 
dem. 

Et  regula  in  omnibus  eft  vna  ,  ideo  po- 
fui  eam  pro  vno  capitulo ,  femper  muki- 
plica  ^i.  numeii  in  numerum  cuboruin  ,  &c 
quod  fit  eft  nunierus  rtrum  :  vel  c  con- 
tra  fi  diuiieris  numerum  rerdm  per  fy-.  nu- 
meri ,  exibic  numerus  cuborum. 

Exemplum  ,  i.cen.  cen.  arquatur  io.cu. 
p.  64.  accipe  64.  qua;  eft  8.  multiplica 
in  10.  nurherum  cuborum  fic  So\  Diccs 
igitur  quodfj^.  ajquatur  i.cen.  cen.  p.  80. 
co.&  e  contra  fi  diceies  1.  cen-cen.p.iio.co. 
xquacur  64,  accipe  fci.  64.  qua;  eft  8.  Sc 
cum  ea  diuide  80.  numerum  rerum  »  exit 
lo.numerus  cuborum.  Dices  igicur  qu6d 
1.  cen.  cen.  ajquatur  10.  cu.  p.  64.  &c  ita  de 
aliis. 

Pro  acquatione  vero  habita  vna  aequa- 
tione  capituli  diuid;  itz.  numeri  pcr  eam  » 
quod  exic  eft  arquatio  capituli  fui  conuer- 
fi.  Exemplum ,  dicamus  quod  i.cen.cen. 
fequetur  5.  cu.  6.  64.  &  ponamusquod  va- 
lor  rei  (It4.  Accipe  contierfum  capitulum 
accipiendo  iji.  64.  qinc  tft  8.  &  cum  ea 
inultiplici  5.  nun.cuim  cuborum,  fic  24. 
igitur  dices  64.  ajquatur  1.  cen.  cen.  p., 
24.  co.  Vto  habendo.  valorem  rei  dtuide 
8.  Bi»  64.  numeri  habici  ptr  4.  ffiqwatio- 
nem  primanijexic  2.  «equatio  fecunda.  Di- 
ces  igitur  qu6J  fi  ^4.  a;quatur  1.  cen.  cen. 
p.  24.  co.  quod  res  valet  2. 

Et  hx  regulx  extiahuntur  ex  cribus  qtiar- 
ftiouibus, quarum  pumadicit  innenias  cres 
numeros  continne  proporcionaics  ,exquo- 
fum  rpu|tipUeationcpami  tn  lecundum^riat 
8.&primus  cum  ct-itio  iunctus  faciat  10. 
Secunda dicit,  inuenias  tics  riumeros  conti- 
nue  propoitionales  ,  ex  quorum  inuliplica- 
tione  pumi  in  fecundum,  fiat  8.  primus 
fu  maior  certio  in  ro.  Tertia  quaeftio  dicit, 
inuenias  tres  numeros  concinue  proportio» 
Tem.  IK 


nales,  ex  quorum  mulciplicatione  ptimi  in 
fecundum,  fiac  &c  certiusfit  maior  primo 
in  10.  &r  licec  quatftiones  videantui  parci-' 
culares  regulae  tamen  iftae  funt  generaliffi- 
mz,  uec  vnquam  fallunc ,  &c  funt  demon- 
ftrabiles. 

Conuerfio  veio  capituli  cen.cen.  &cen. 
&l  numefi  scquahumcubis  incen.cen.6c  cen.  7 
&numerum  a;qualia  rebus  quando  partes 
fuetint  continue  proportionaies  oricur  ex 
hac  quxftione,  Diuide  10.  in  Cfes  partes 
continue  proporcionales,  exquarum  muhi- 
plicacione  prima;  in  fecundam,  fiac  8.  nam 
pofita  prima  parce  1 .  co.  fccunda  ^  erie 
tercia  ^  5:  hiec  aequacar  10.  quarc  wit  i* 


1 .  co. 

8  _«* 
t.co.  l.cu. 

IO. 

l.  cu. 

1.  ce. 

ce.  p.  8.  cen.p.£4. 

10.  cu. 

8 

I.CO. 

I.  CC.         j-  cu. 
1 .  co. 

10* 

8.  f. 

1 .  cen.  p.  4- ce'  Ce* 

1 0.  co. 

8. 

! 

64.  p 

S.cen.  jS.  i.ce.  ce. 

&O.CO. 

ce  ce.  p.8.  cen.  p.£?4.  aequalia  10.  cu.  8c  in 
fccunda  icquatione  pofita  fecunda  parte  1. 
co.  habebis  64.  p.  8.  cen.  p.  1.  cen.  ceii, 
xqualia  80.  co.  C.um  igicur  fuermt  1.  cem 
cen.  p-  cen.  p  numero  aequalia  cnbis  &  fue* 
rint  numeri  cen-  cen-  &c  Cen.  &  numetus 
continue  proporcioiiviles,  multiplica  iu.  nu- 
meri  in  numerumcuborum,  &c  habebis  nu- 
merum  rerum  sequalium  cotidem  cenfibns 
cenfuum,  &c  cenfibus  &c  numeris..  Et  fimi- 
liter  habebis  atquationem  vnam  per  aliam 
diuidendo  i^.  numeri  pera^quationcm  inue- 
tam,  quod  exic  eft  aequaiio  fecunda  qua:- 
fita. 

Exemphim,  i.ccn.  cen. p.  S.cen.  p.  64. 
ajquatur  lo.  cu.  accipe^.  64.  quae  eft  8.  &c 
eam  miilti_p]ica  per  1  o.  numetum  cenfuum» 
fit  80.  numerus  rerum.  Igitur  1.  ce.  ce.  p. 
8.  cen.  p.  64.  a:quatur  80.  co.  &t  c  concra 
facies  diuidendo.Pro  habenda  aucem  £equa- 
tione  diuides  8.  i^.  numeri  per  arquationem 
habitam,  quod  exit  eric  aequatio  conuerh 
capitUli.Veluri  cen.  cen.  p.  8.  cen.  p.^4. 
jequatur  7.  cu.  dices  igitur  per  regulam  1. 
ce.  ce.  p.  8.  cen.  p.  64.  aequatur  56.  co.  8c 
valortei  efl:  2-in  hac  squatione.Diuide  igi- 
tur  S.per  2.  exit4>  &c  hic  ericvalor  rei  in 
ptiroa  «quatione,  videlicecdc  1.  cen.cen.p. 
S.cen.  p.  6^4.  squanbus  7.  cu.  Hxc  tamen 
regula  non  tenet,  vt  dixi ,  vbi  partes  non 
fint  continue  proportionales. 

Conuerfio  capituli  cubi  &c  numeri  sequa-  5 
liumcenfibus  in  capiculum  cubi  6V  rerumas- 
qualium  cenfibus  &c  numero.ita  quodjequa- 
tio  eft  eadem.<Vuadra  dimidiumcenfuum  Sc 
adiunge  produ&um  pro  numero  rerum  ipfi 
cubo ,  deindeaccipe  -5-  ipfius  numeri  pro 
ntimero  addendo  cenhbus. 

Exemplum>i.cu.p.8.2quatur  7.cen*acci- 
pedimidium7.quod  eft  3-f,quadra  fit  1 
&  tot  funt  res.  Deinde  accipe  {  ^e  8. 

£e  1  quod 
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quod  eft  r .  dices  igitur  i.  cu.  p.  u  j  co. 
xquacur  7.  cen.  p.  1.  &ica  fi  dixerit  1.  cu. 
p.  40.  atquacur  8.  cen.  dices  igitur  quod  1. 
cu.  p.  16.  co.  (quod  eftquadratum  dimidij 
numeri  cenfuam )  aequatur  8.  cen.  6.  5. 
quod  eft  7*  de  40.  &  ita  poteris  conuertcre 
capituium  c  conuerfo  ;  &  hsec  eft  regula  de 
modo  quam  inueni  laboriosc  ex  capitulo 
vigefimo  feptimo  ,  iterando  poiitionem  fu- 
per  regulam. 
)      Eft  Sc  vnus  modus  genetalis  conuerten- 
di  capicula  omnia  inmcem  quomodolibet 
finc  8c  per  eundem  modum  ,  non  tamen 
omne  capiculum  conuerricur  in  quoduis  Sc 
fumma  regul*  conftac  qu6d  fi  fint  cenfus 
in  aequatione,  accipe  -j-  vel  y-  numeri  cen- 
fuum ,  &  adde  ad  1 .  co.  &  pone  valorem 
rei  1.  co.  p.  -f-  vel^-  numeri  cenfuum  Yel 
m  :  Si  ver6  capitulum  fueric  de  rebus,  po- 
ne  %t.-y  numeri  rerum  cum  1.  co.  per  p. 
vel  m.  &  hoc  erit  valor  rei.  Deinde  cu- 
ba  per  modum  cubandi  binomia,  &  fimili- 
ter  reduc  ad  numerum  rerum  vel  cenfuum, 
&  femper  inuenies  cenfus  vel  res  ex  vtra- 
que  parte  aquales.  Igitur  remanebic  aliud 
capitulum  cuius  inuenta  arquatione  adde 
numeium  quem  aiTumpfifti  cum  1 .  co.  fi 
numerus  fic  per  p.  vel  minue  fi  fic  per  m. 
$c  relinquecur  aequatio  quaefita. 

Exemplum,  Dicamus  quod  i.cu.  p.  5. 
«quatur  la.  co.  Accipe  7  de  12.  quod  eft 


1.  cu.  p.  5.  asqualia  i  2.  co. 
Res  i.co.   p.  2. 

Cubus  i.cu.  p.  6.  cen.  p.  12.  co.  p.  8 

f  K 

i%*  res  12.  co.  p.  24 


I .  cu.  p.  6.  cen.  acqualia  1 1  - 


4.  huius  accipe  quae  eft  2.  Pone  igicut 
valorem  rei  1.  co.  p.  2.  vel  1 .  co.jm.  2.  Si 
primum,  habebis  1.  cu.  eiTe  i.cu.  p\6.cen.. 
p.  1  2.  co.  p.  8.  quibus  additis  5.  fient  1. 
*:u.p.  6.  ccn.  p.  1 2.  co.  p.  1  j.ltqualia  1 2. 
iebus,qus  funt  12.  co.  p.  24.  Igftur  detra- 


1.  cu.  p.  y.  a?qu*lis»  12.  co. 
res  i.co.  m.  2. 

cubus*.«u,p.  u.ca,mK4.  cen.m.  8 

t  . 

i2.co.m.  24 


i2.res. 


1 .  cu.  p.  2 1.  «qualia.  6.  cen. 


1.  cu.  p.  7.  sequalia  6.  cen. 

res  i,  co.  p.  u  9 

cubus  1.  cu.  p,  6.  cen.  p.  1 2.  co.  p.  8. 

6.  cenfus,      6.  ceh.  p.  24.  co.  p.  24, 


1 .  cu.  arqualis  1 2.  co.  p.  9. 


1 .  cu.  p.  8 1 .  zquatia  1 2.  cen. 
res  izo.  p.  8. 

cubus  1  ,cu.p.  24.ce.  p.  102.  co.  p.5  1 2. 
12.  cenlus,  i2.cen.  p.if)2.co.p.7^8. 


1.  cu.p.  1  2.  cen.arqualis  175. 


&\s  12.  co.  relinquentur  1.  cu.  p.  6X  er.- 
sequalian.  Quod  fipones  valorem  ici  1. 
co.  m.  2.  habebis  i.cu.  elTe  1.  cu.  p.  12. 
co.  m.  6.  cen.  m.  8.  quibus  additis  5. 
fient  i.c.p.  12.C0.  m.  6.cen.m.  j.zqtia» 
lia  12.  co.  m.  24.  Qutre  1.  cu.  p.  21» 
srquabkur  6,  cen. 

Ec  fimilher  fi  habucrimus  1.  cu.  p.  7. 
sequalia  6.  cen.  accipe  -y  de  6.  ce.  quod  cft 
2.  Sc  ponemus  valorem  rei  1.  co.  p.  2.  vel 
1.  co.  m.  2.  Si  igitur  fuerit  1 ,  co.  p.  1.  eric 
cubus  1.  cu.  p.  6.  cen.  p.  co.  f>.  8.  flc 
additis  7.  qua?  erant  in  sequatione  fient  U 
cu.  p.  6.  ce.  p.  1  2.  co.  p.  15.  &  hoc  dcbec 
aquari  6  cc.  eft  autem  ce.  1 .  ce.  p.  4.  co. 
jp.4.&  6.ce.funt  «S.ce.  p.24.  co.  jp.24.qua- 
re  abiedtis  6.ce.  vtrinqueerit  i.cu,  zqualis 
12.  co.  p.  9,  &  valor  rei  crit  per  capiru- 
lum  fuum  5y  p.  1  -f .  Quare  addito  2. 
tertia  parte  cen.  fiue  numero  arquationis 
primae,  habebis  valorem  rei  j  v  p.  57, 
huius  cubus  p.  7.  sequatur  6.  ce.  vt  pa- 
tec. 

Et  fimiliter  fi  dicas,  1 .  cu.f.  8 1,  atquatur 
1 2.  ce.  accipe-y-de  1  2.  quodeft  8.  &  po* 
ne  valorem  rei  1.  co.  p.  8.  cubafk  i.cu* 
p.24.  ce.p.  ioi.co,p.  5  1 2.  quibus  adde  81. 
fic  i.cu.  p.  24. ce.  p.  192.C0.  p.  595.  SC 
hoc  debec  zquari  1  2.  ce.  qui  (unc  1 2.  ce. 
p.  1 92.  co.  p.  768.  Igiturabiectis  192.  co^ 
vtrinque  remanent  i.cu.  p.i  2.  cen.  aEqua- 
lia  175.  &  valor  rei  erit  ».-477  m.  37, 
quibusfi  addantur8  q-ai  funt  7-  numeri  cen. 
iiec  vaior  rei  quariitac  j^.  47-f  p.  47  &  iu 
in  aliis. 


Capvt  XXII. 

Ve  examine  ftimi ,  ficmdi ,  quatti  (& 
quwti  bmQmfcmn  jm  tmff. 

HI  s  igitur  vifis,  dice  quod  binojniuru 
primum  Sc  quartum,  Sc  fua  recifa  ier- 
uiunt  capieulo  algebra  de  co.  atqualibu* 
cenfibus  &c  numcris,  nam  proportio  numc 
ri  cc.  ad  numcrum  rerum  fic  minor  quam 
*c.  ccnfuum  ad  rcrum  ex  capitulo  dcci- 
mo  fepcimo,  oonfiderationeprima:  cum  jgik 
tur  proportio  3  84 .  ad  6.  fit  oftupk, 
aifiimpcis  igicur  8.  rebus  ipfse  erunt  32.  p. 
^.384.  Igitur  detra&o  1.  cc.  qui  eft  22. p. 


Res  sequales  ce.  &  numero. 
Res4.p.^t.^. 

cen.  22.  p.-^..  jS4..Binomigmpr™  413 


Res  sequales  cen.  cV:  numero. 
Res  4.  m.  tu.  6. 

cen.  22. m. ^t.  384.Recifum prm4A. 


^t.  384.  cx  8.  rebus,  remanebunt  ic.  igitur 
1.  ce.p.  10.  sequatur  8.  rebus,  &ita  cenfus 
&  numerus*quantur  rebus. 

Et  fimiiirer  huic  capitulo  femit  recifum 
primum  &  qnartum,  nam  res  fic  4.  m.^.iS, 
erit  cen.  ia.m.  fy.  S^.Jc  proportio^.  ad  jt. 
maios:  quam  numeri  ad  namerum  ex  17* 

caputila 
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capir.ulo  confideratione  prima.  igitur  &  co. 
erunr.  }  2  4  rn.  iji.  3  84.3  qUibus  detra&o  uno 
cenfu  remanenc  10.  igitur  res  8.  aequantur 
1.  ce.  p,  1  o.  cum  igitur  res  8.  «equata:  ad  i . 
ce.  p.  10.  verificentur  de  4.  p.       &  de  4. 

patet  quod  capitulum  de  co.  xqua* 
libus  cen.  &  numero  habet  doas  asquatio- 
nes  bonas,  unam  in  qua  addimus  iji.  ad  di- 
midium  rerum  &  aliatn  in  qua  minuimus. 

Et  ex  hoc  patet  quod  tale  binomium  & 
recilum  (  nam  in  omnibus  his  cafibus  non 
facimus  difteremiam  intet  binomium  pti- 
mum  &  quartum  nce  inter  recifum  pri- 
mum  &  quartum  fimiliter  ,  nec  mter  bi- 
nomium  fecundum  &  quintum  nec  inter 
recifum  feeundum  &  quihcum  )  hon  feruic 
aliis  capitulis  videlicet  ce.  a;quali  numero, 
&  tebus  nam  cum  aflumis  tot  res  quod  a> 
quetur  bz.  rerum  ccnfuum  neceflario  nu- 
merus  rerum  excedit  numerum  cenfus  ,  eo 
quod  proportio  eft  maior  quam  numero- 
tum,igirur  cenfus  non  poteftaeqaarirebus 
&  numero  fimiliter  nec  numerus  poteft  se- 
quari  ce.&  co.  quia  Cum  iunguntur  ce.&  co* 
cum  ambc  fe.  fintp.aut  atnbac  rn.  igitur 
non  pofluntaggregarenumetu  per  primum 
ptacmittendutii  1 8'  capituli  opottet  igitur  ad 
faoc  ut  extinguatur  ^t.  quod  ram  tti  bino- 
mio  quam  in  recifo  ceiifus  auferatura  rebus 
igicur  neceilario  h'ent  cc.&  tiumcrus  arqua- 
liarebus» 

Bmomnim  veto  quintum  &  fecundurn 
feruit  capitulo  ce.  arqualium  rebus  &  nu- 
mero ,  nam  cum  ce  ftt  binOmitim  primum 
ex  regula  quinta  &  res  birtomium  fecun- 
dum  (intelltgendo  vt  dixi  per  fecundu  etiarh 
quintum)erit  ut  cum  proportio  i$i.  ad  y.>  fic 
minorquam  numeriad  numerum  eo  quod 
maiov  proportioeft  fy,  per  primam  coufide- 
rationem  tegulxundecimae.igitur  aflumptis 
rebus  in  numero  proportiouis  fy.  &  detra- 
&is  ice.  rehnquetur  numerus.igitur  i.ce» 
iquabitur  rebus&  numeio, 

Exemplum  proportio  m.  684-  ad  fc.  19. 
eftlexcuplatgitui  G.  res-funt  iji.6  84.fi.  18. 


cen.  sequalis  rebus  &  numero 
Res  fy,  19.  j>  5.  binomium  z™  f 
Ceufus  iS.  p,  fc.^84. 


ergo  ce.  a?quatur  8.  rcbus  &  ro.  numeris 
nairt  dccradlis  684.  f.  iS.ex  18.  p.tv. 
6  S4.  temanent  10  necpacciicaiebinomium 
fetuire  alceri  capkulo  ex  his  tribusquiaper 
Rdd-cionem  R;.  non  poteft  fieri  riamcrus 
necpo!'ta .asqualitate  ijt.  poteft  numerus  rei 
fuperare  numerum  cenfus. 

Reciltlmvero  fecundUm  &  quintum  fer- 
uiunt  capttulo  numeri  arqualis  ce.  &  rebus 
qina  proportio^t.  ad  fy.  eft  miuor  quam 
numeri  ad  numerum  jproportio  igitur  ^i. 
684..  ad  Vf.  ifj.eftfexcuplamflumptis  igirur 
6kradicibus  &  addicis  ceufui  quia  Rr.  in  re 


j  Numerus  a:qualis  ce.  &  rcbns 
j  Res  i^.  19.  rft.  j-  reciium 
I  ccnfus  28.  m.  684. 


m  lk 

J 


aequatur  to.numero;  igitur  numerusxqua- 
turtcbus  &cenfui  nec  poteft  cenfus  in  J«oc 
recifomiriutarebusaut  c  contraper  pdrfium 
prxmittendum  1 8'  capituji  qt^a  addita 
^t,  non  facitnumerum,  efletautem  addere 
quia  minuchdo  m.  a  p.  totum  fic  m. 

Cum  vero  comparanturcubUs  res  &  na- 
rherus  dico  quod  binomium  primum  & 
quartum  &  recifum  prtmuro  &  quartum  , 
item  recifum  fecundum  &  qnintum  ler- 
uiunt  tantum  capicclo  rerum  a*qualium  cu- 
bo  &  numero  ,  nara  cum  pvoporcio  ^i.adi 
ty.  in  binomio  primo  fic  ut  29.  ad  1.  & 
maior  quattt  numeri  ad  numernrn  qu«  eft 
ut  1  5.  ad  t.  igitur  allumptis  29.  rcbus  erunt 
87.  p.  fy.  1682.  quatedetradtocuboquieft 
45.  p.  1^82.  remanebit  42.  igitur  i- 
cUi  p.  42.  asquatur  29.  rebusigitur  resnon 
poirunt  eequari  nifi  cubo  &  numero  in  di- 
c"to  primo  binornio  :  Apnec  per  idem  iri 
recifonamcum29.resfint  87.  m.  3^.  1681. 


Res  ieqoales  cubo  &  numero 
Res  }.  p.R  »  i  binomium 
cubus4j.  p.  «i.  1682. 


Res  arquales  c  ibo  &  nttmero 

Res  ^.m.a-.i  recif.  primum  quaxtum 

cubtts  4  j.  m.      168 i. 

 ,  ..    i  -1  ■    1  M 

Res  arqualcs  cubo  &  numero 
Res  iji.  j.m.  2-rcctf.  fecundum  quintum 
cubus  rl.  1  445.  m.  38. 


igttur  dettacto  cubo  temanebum  42 .  igituf 
29.  resaiquantur  i.cu;  p.  42.  ut  prius.  Et 
fimiliter  in  fecundo  &  quinto  recifo  nam 
cum  maiot  fit  proportio  numeri  ad  nume* 
rum  per  primam  confiderationem  Undecim^ 
regula?  quam  $t.  ad  ^i.  igitur  ponacur  pro- 
portio^.  1445.  adifi.j.ut  17.  ad  i.igicur 
matbrcft  58.  ad  z.cum  igitur  acccperimu? 
17.  res  erunt  1445.  m.  34.  pofita  re^. 
j.mii.cum  igitur  decraxerimus  cubura  a  17. 
rebus  rcmanebunt  4.  nam  fi  1445,  rri. 
38.  debetdetrahiex  Rt.  1445.  rn-  34-eft  ac 
li  detrahas  ^i.  T445*  p-  34-  cx  1445.  p. 
3  8»  nam  quod  eft  m.  ex  una  parte  fit  p.  etf 
altera,  igitur  etiS  hic  1 7*  res  sequantur  cubo 
p.  4.  licet  aliqualiter  improprie>relinquitut: 
igitur  quod  capitulum  de  rebus  aequaltbusi 
cubo  &  numero  habet  binomium  primum 
&  quarcum  cum  eorum  recifis  &  recifum 
iecundum  &  quintum  ,  nec  talia  binomia 
aut  recifa  poflunt  fcruire  alijs  capkulis  de 
cubis  rebus  &  numeris  per  rattones  fuperius 
allegatas  quas  toties  repctere  eft  omnino 
fuperfluum  ,  cum  femper  fundentur  ih  con- 
fideratione  r)tima  capituli  1 7.  &  in  primo  & 
fccundo  pramtittendo  1  81  ca piculi* 

Binomtum  vero  fecundum  &c  quintum 
feruit  capitulo  de  cubisa?qualibus  rebus  &' 
numero  nam  cum  rhaior  fit  propottio  38^ 


Cubus  aequalis  rebus  &  hurhero 
Res  iji.  $  .p,  2.  binofnium  fecUnd.  quint- 

CubuS  fy.  I445.  p-  |S.     *:  ' 


eft  m-  &  in  cenfu  p.  igitur  addirx  6.  res  cum 
ttno  cenfu  facienc  1  o.  '>kiu  1.  ce.  p.  6.  co« 


ad  i.quarh  ^t.  1445.  ad  $t.  exconfidera- 
tionepritha  undecimas  reguU  vtpote  hie 
E  e  4  pro- 
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fioportio  38.  ad  2.  eft  ut  19.  ad  1,  &  pro- 
portio  ^i.  1445.  ad  tf..  5.  eftut  17.  ad  1* 
igitur  atTumpcis  17.  rebus  fient  1445.  P* 
34.  igitur  detracte  ab  1.  cu.  remanebunt 
4.  igitur  1.  cu.aequatur  17.  rebus  p.  4.  nec 
potert  inferuire  ali}s,&c 

Et  caufa  dilsimilitudinis  recifi  fecundi  & 
quinti  inhoc  &  in  capitulis  cen.  rei.  &  nu- 
merieftquoniam  (  vtdeclaratum  eftin  re- 
gulaquinta)  fecundum  Sc  quintum  recifum 
habsnt  cenium  fibi  difsimilem,  ied  cubusin 
omnibus  eft  femper  fimilis  fuae  per  ter- 
tiam  proprietatem  caji-uli  141. 

Ex  hoc  pendent  duo  notabilia,  primum 
quod  capitulum  de  cubis  &  rebus  a;quali- 
bus  numeroin  binomijs  velrccifisquadratis 
eft  impofsibile:  nam  cum  tertium  &  fextum 
binomiumcum  Cuis  reciiis  non  fint  vtilia 
ad  capitula  per  hanc  regulam  >  primum  ve- 
to  &  quartnm  binomium  cum  fuis  reciiis  &c 
recifum  fecundum  &  quintum  inferuiunt 
tantum  capitulo  derebusaequahbus  cubo  8c 
numercbinomium  verofecundum  &c  quin- 
tum  inferuiunt  tantum  capifulade  cubo  x- 
qualirebus  &  numero  relinquttur  a  fuffi- 
cienti  diuifione  quod  cubns  &  res  non  pof- 
funt  arquari  numero  in  aliquo  genere  bino- 
miorum  aut  recifurum. 

Secundum  Noiabileeft  quod  cumress- 
qualis  cubo  &  numero  verificetur  &  de  bi- 
nomio  primo  8c  de  fuo  recifo  &  de  recifo  fe- 
cundo  ,  quorum  trium  natura  eft  diueifa 
nec  poteft  unotitulo  afsignari,  quiain  bir 
nomio  primonumerus  eft  maior  y..  &  uter- 
que  p.  in  recifo  primo  eft  m.  in  bino- 
mio  fecundo  numerus  eft  minor  fy..  igitur 
nullum  poteritafsignaricapitulum  generalc, 
quiaaequaciocadic  fuper  trcs  res  omninodi- 
uerfas.  Et  liquisdicat  nonne  binomiu  pri- 
mum  cum  (uo  recifoinferuiunt  capitulo  de 
rebus  a:qualibus  cetifui  &  numero ,  dico 
quod  eft  verum  fed  eft  vnus  terminus  fixus 
veluti  fi  dico  8.  res  «equantur  1.  cen.p.  10. 
dico  quod  valor  rei  eft  4.  p.  fy.  6.  vel  4.  rn. 

6.  ecce  quod  hic  4.  manet  firmuin  fed 
in  capitulo  de  rebus  a?qualibus  cubo&  nu- 
mero  inueniuntur  tres  arquationes  diuerfa; 
nihil  continentes  firmum  ita  quod  illur'  quod 
eft  in  una  sequatione  fit  in  duabus  rehquis 
igitur fequitur  quod  tale  capitulum  non  po- 
teft  habere  regulamgeneralem. 

Cum  vero  comparantur  ce,  ce,  &  res  & 
numeri  fiunt  tria  alia  capitula  &  funt  fimilia 
illis  de  cen.  rebus  &  numeris  &  binomium 


Kcs  asquaies  ce.  ce.  &  numero 

Res  3.  p.     2.  binomium prim.  quart. 

ce.  ce.  i9}.p.  8712. 


Res  asquales  ce.  ce.  &  numero 

Res  3.  m.      2.  rec.  primum  quintum 

ce.  ce.  193.  m.  8712. 


primum  &  quartum  cum  fuis  recifis  verifi- 
cacurde  rebus  squalibus  ce.  ce.  &  numero 
vt  inexemplQ  tu  fcis  quod  proportio  fy.z. 
eft  veluti  66.  ad  u&c  eft  maior  quam  8712. 
ad  ^l.  i93.ad  j.ex  capitulo  dccimo  feptimo 
confidarationeprimafajpius  allegata.  igitur 


aflumptis  66.  rebuserunt  1  88.^.^.871 2. 4 
quibus  hdetrahatur  i.ce.ce.quodeit  i^.piy. 
87 12.rtmanebunt  5.  igitur  1.  ce.  ce.  p.5.  z* 
quatur  66.  rebus  quod  eft  propofitum, 

Et  fimiliter  in  reciio  66.  res  funt  198.111. 
J^.8712.  aquibusdetra&is  1 9  j.m.ty.8711. 
pro  uno  cenfucenfus  remancbunt  5.  igitur 
1.  ce.  ce.p.5.  arquacur  66.  rebus  licucptius. 
igitur  tam  binomium  prunum  quam  fuum 
recifum  inferuiunthuic  capitulo  quod  dici- 
turres«equalcs  ce.  ce.  &  numero. 

In  binomioaucefecundoproportio  ^i.ad 
^i.  eit  vt  72.  ad  i.quareaiTumptis  7 2,rebtis 
emnt  fy.  25920.  p.  144.  igitur  detrachsab 


Ce.  ce.  a^qualisrebus  Pcnumevo 
Resifc  j.p.i.binomium  fccund.  quint, 
ce. ce.  161.  p.  25920. 


i.ce.ce. quieft  i6i.p.  i^.  25920.  remane- 
bunt  17.  jgifur  1.  ce.  ce.a;quatur  72.  rebus 
p.  17.  numeris. 

In  recito  aute  fecundo&  quintocumpro 
porcio  numcri  aunumerum  fit  maiorquam 
^i.  ad  vt  etiam  in  fuo  bi»omioiafljrnptii 
^?.  in  exemplo  72.  rebus  erunt  fy. 
25920.  m.  1 44.  quibus  additis  161.  rh.  in. 


Numerus  a:qualis  ce,  ce.  Sc  rebus 
ics  Rr.  5.  m.  i.rec.  fecundum  quintum 
Ce.  ce.  16 1.  m.  25920. 


25920.  prounoce,  ce.fient  17.  igitur  1.  ce. 
ce.  p.  72.cc  arquantur  17.  igiturnumerus 
aquatur  ce.ce.&  rebus  iu  fecundo  &c  quin- 
torecifis. 

Cum  cen.&ccn.cen.&  nurnerus  compa* 
rantur  inuicem  ex  conlideratione  fecunda 
regulse  undecima;  oriuntur  triacapitulaom- 
nino  fimilia  capitulis  de  cenfu  re  &  numero, 
&  coirefpondentia  fingula  finguus  itaquod 
binomium  primum  &  quartumcum  fuis re- 
cifis  feruium  capitulo  cen.  aequalisce.ce.3c 
numero ,  &  binomium  fecundum  &  quin- 
tum  feruiunt  capitulo  ce.  ce.  aequalis  ce.  k 
numero. 

Ec  recifum  fecundum  5c  quintum  feruiunt 
capitulo  numeri  xqualis  ce.  ce.  &  cen.quare 
cum  ita  fic  non  repetam  fed  fufficittnt  exein- 
pla  cen.  rei  Sc  numeri. 

Cum  vero  comparaueris  cu.  cen.  5:  nu« 
merum  tunc  binomium  primum  &  quar- 
tum  cum  fuis  recifis  &  etiam  binonuam 
ft-cundum  &  quinttim  inferuiunt  capitulo 
cenfusaequaliscubo&numeris,  ficuteciam 
in  rebus  aequalibus  cubo  &  numerisdiclum 
eft.  Et  fit  exemplum  cenfus  fitn.  p.^. 
72.  &  cubus  45. p.  1682.  tunc  perter- 
tiam  confiderationem  1 7'  capituli  propot- 
tio  ^i.  ad  ^t.  eft  maior  quam  numeriad 
numerum  ,  fitigiturproportio^.  1682-  ad 
^£.72.vt  29-ad  6.cumigiturafiumpfais47-. 
cenfuserunc^j^-.  p.  i6pi.dc%x*&oi%!* 
turcuboa  4--.  cenfus  remanebunt  8-f.  fgt- 
tur  i.  cu.  p.  8-7-zquatur4-f.  cenlus  qtiud 
eft  propoficum. 

Similiter  in  recifo  primo  &  quarco  cum 
proportio  §i.ad     fit  maior  quam  numeri 

ad 


• 
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»a  numerum  vt  iu  tertia  confideratione 
j  71  capituli ,  igitur  cum  non  poffint  i$i.  ad- 
di  per  primum  praemittendum  1  Ss  capituli, 


Cen.  aequalis  cubo  &  numero 
Res  3.  p.  2. 

cen.  1 1.  p.  72*  binom.  prim.  quart. 
cubus45-p.  ty.  1682-    ; 


Cen.  sequalis  cubo  &  numero 
Res  $.m.  fy.  1. 

cen.  11.  m.^.  72.  rec»  primumquint. 
cubus  45.  m.  ^i- 


cen.  acqualis  cubo  &c  numero 
Res^i.  5.  p.  z. 

cen.  9.  p.  80.  binom.fecund.quart* 
cubus^.  144J.  p-  


ncceflariooportebit  minuere  cubum  acen- 
iibus  namin  exemplo aflumptis 4-f .  cenfus 
erunt  i^.  1(582.  detra&o igitur  cu- 

bo  qui  eft  45.  m.  ^i.  i(J8i.  remanebunt 
S-f.  igitur  etiam  i.  cu.  p.  8-^-.  aequatur  ^ 
cen.Etfimiliterinbinomio  fecundo  &c  quin- 
to cum  proportio  qi.  1445*  ac*  ^  ^o.eft 
vt  4-^-.  ad  1 .  igitur  cenfus  4-^-.  erunt  3  8-^ 
p.^.  1445. &quia  per  per  terciam  confi- 
drrationem  vndecim^  reguk  numerus  vnius 
cubi  eft  minor  quam  numerus  de  4-^.  cen- 
fus  co  quod  proportio  radicum  efl  maior 
qitam  numerorum,  igitur  detiaclo  1.  cubo 
qui  cft  1445-  P'  38- ex,  ^«n-qui 
func  38  p.  y.  1445-  remanebit  — .  igitur 
1.  cu.  p.  ~.  numeri  tequatur  4-^-.  cenfibus. 

At  recifum  fecundum  &c  quintum  fer- 
uiunt  capitulonumeriaequaliscubo  &c  cen- 
fibus  vtpotccum  cenfus  fit  9.  m.  &  80.  & 


pnmo  SC_  quarco  binomio  &  fuis  recifis.  Ser 
cundum  quod  ibi  non  inuenkur  capftulurn 
decu.  &c  co.  aequalibus  nu|neris,fed  hic  non 
inuenicur  capitulum  de  cen.  &c  numeroae- 
qualibus  cubo.  Tercium  quodin  capitulo  de 
cu.  co,  nu.  primum  binomium  &c  recifunu 
Ec  recifum  eciam  fecundum  feruiunt  capitu- 
lo  de  co.  aequalibuscubo  &numero>  athie 
primum  binomium  &recifum  &c  fecundunt 
binomium  feruiunt  capitulo  cenfuumaequa- 
lium  cubo  &c  nurneio,  ica  quod  loco  recift* 
fecundi  ibi  hic  ponitur  binomium  fecun- 
dum  &c  loco  binomij  fecundi  ibi  hic  po- 
niturrecifum  fecundum  in  reliquis  fimilan- 
ttuhaeccapitula  illis. 

Cum  vcro  comparantur  ce.  ce.  cubi  &C 
numerus  confurgunt  alia  tria  capitula  &C 
funt  omnino  fimilia  praecedentibus  exeepto 
quodoportetoperariper  quartam  confide- 
racionem  vndecimae  regulffi  eo  quod  pro- 
poicio  numeri  ce.  ce.  ad  numerum  cubl 
femper  eft  maior  quam  y..  ce.  ce.  ad  yt.  cu- 
bi  proportio  igitur  fy.  871  2.ad  fy.  1682  eft 


Ce.  ce.  aequalis  cubus  &  numero 
Res  3.  p.  fy.  2. 

cubus  45-p.^.  1 6  8  z.  bin.  prim.  quarh 
ce.  ce. 193. p.      8712.   ^ 

Ce.  ce.  aequalis  cubis  &  numero 
Res  3.  rh.  2. 

cubus45.  rh.  E£.  i^S^.rec.  prim.quarc. 
ce.  ce.  1  9 3-  rh.      87 1  2. 


Numerusaequaliscen.  &c  Cubo 
Res  ^i.  5.  m.  2. 

cen.  9.  m.^i.  80.  rec.  fecundum  quint. 
,  cubus  W-  1445-  m-  38-  

cubus  Bi.  1445.  m.  38.  igitur  additis.4^j 
cenfus  qui  funt  sn  proportione  1 4-45* ad 
ad  80.  fiet  totum  ex  u  cu.  &  4t-  cen' 
^-.numeti  igitur  1.  cu.  p.4i-  cen.a-quan- 
tur  f  aumeri,  igitur  habemus  capitulum 
numeri  aequalis  cubo  &c  ceiihbus. 

Ex  hoc  fequicur  eadem  rationead  vtl- 
guem  qua  probauimus  capiculude  rebus  x- 
qualibus  cubo  &c  numeris  non  habere  regu* 
lamgeneralem  quod  hic  eciam  capitulum 
de  cenfibus  ^qualibus  cubo  ,  &  numens 
non  habec  regulam  genesalem  cum  cadat  in 
tres  diuetfas  xquaciones. 

Sequicur  fecundo  quod  (kttt  ibi  non  da- 
batur  capitulumdecabo&  rebus  seqUahbus 
numero  a  fufficienti  diuifione  ,  ita  nec  h;c 
daturcapitulum  aliquodde  cubis  squahbus 
cenfui  &c  numero  ,  &c  ideo  in  bmomjjs  vel 
recifis  non  dacur  xquatio  talis  capituh. 

Scquitttr  tertio  quod  haec  capicula  difte- 
runc  a  capitulis  cubi  rerum  &  numeri  in  cn- 
bus.  Primum  quod  liic  in  omnibus  iemper 
cft  maior  propoitio  cubi  ad  cenius 
quam  numericubiad  numerum  cenlus  quod 
ibi  noneftgenerale  fed  tantum  venhcatur  m 


Ce.  ce.  squahs  cubis  &  numero 

Res  iji.5.  p-  2. 
_  cubusRi.  1445-  P-       bin.  fec.  qumt 
|  ce.ce  \6 1..  p.^-  2592^ 


Vt  2^-.  ad  i.igituraiTumptis  cubis  2-*  .«unt 
p.  tu.  8712-  igitur  detradtis  eubis 


10117 


2— .  ex  i*ce.  ce.  remanebunt  90^7.  quare 
i'p£  ce.aequatur  cu.  p.  90.  g-.  quod 
eft  propofitum. 

Ec  fimihcerinrecifoprimo  &C  quartom 
exemplo  dctradis  x^.  cubis  ex  1 .  ee.  ce. 
remanentjog.  igitur  cubi  i-g.  p.  90-.se- 
quantur  1.  ce.  ce. 

Et  fimiliter  in  binomijs  fecundo  &c  quin- 
toexeademquarca  confideratione  vndeci- 
mx  regulascum  fit proportio     25920.  ad 
Ei,  1 445.  vt  477.  ad  1  -igitur  aeceptis  cubis 
44.  erunt      259^°- P-1 6o^ '  cura 
1  .'7ce.  ce.  fit  maiot  in  numero  &C  eft 
25920.  p.  i6i.  quare  detradtis  cubis  4^. 
ex  1.  ce.  ce.  remanent  ±.  igitut  cubi^-. 
p.  4-1  numeri  «quantur  t.  ce.  ce.  recifum 
autem  fecundum  &  quintum  inferumnt  ca- 
pitulo  numeri  ae  qnalis  ccn.  cen.  &  cubis 
vt  in  exemplo  ,  cum  proportio  1 6 1 .  ad  3  8. 


Numerus  a-qual  s  ce.ce.  &  cubis 
Res^.  5.  m.  2. 

Cubus  1445  fn.^S.recfecquint. 
ee.  ce,  161.  m.  ^t.  25^20. 


t  maior  quam      2  591©- ad  1 
aux  eft  vt  477.  ad  i.iguut  aflnmptis  cubs 
erunt  vt  di&um  eft       25920.  m. 

i6$> 
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i^o^.addici  igitur  ad  i.  cc.  ce.  facieac  -f?< 
igitui  i.ce.ce.  p.  ^.cuboru  aequantur  -~. 
numeri,  igitur  numerus  aequatur  ce.  ce.  & 
cubisquodeft  propofitum. 

Ex  hoc  fequicur  quod  hic  fimiliter  defi- 
ciet  capitulum  de  ce.  cen.  Sc  numero  ae- 
<jualibus  cubis  atque  etiam  non  dabitur  re- 
gula  generalis  pro  capitulo  ce.  ce.  aequalis 
cubis  &  numero  ,  &  vniuerfaliter  hoc  ca- 
pitulum  eft  in  tocumfimile  capituloeen.cu. 
&  numeri  proxime  praecedentis  ,  nifi  quod 
hic  proportio  mimari  ce.  ce.  ad  numerum 
cubi  eftmaior  quara  R£.  ad  Ri.&:  ibi  propor- 
tio  ijt.  cubi  ad  rj.  cenfus  eft  maior  quam 
numericubi  ad  numerum  cenfus  ,  in,reli- 
quisfunc  omnino  firaiiia. 

Citca  praedicta.  notanda  funt  duo.  pri- 
mum  quod  fi  quis  dicat  non  ne  ad  inuen- 
tionem  rerum  fatisfacit  regnla  aiuea  prti 
aproximatione.  Refpondeo  quod  per  ca- 
pitula  algibrae  lucramur  quatuor  plus  qua: 
non  pofTunc  haberi  in  regnla  aurea  primum 
quod  aliquando  habemus  piaecitionem  ve- 
ram  numeri  quam  non  polfumus  habere 
ex  regula  quia  illafra&io  eftnimis  abfcon- 
fa.Exemplum  huiuseftin  quaeftione  ijo^ca- 
pituli  66'fecundum  quod  per  regulamnpn 
poflumus  ita  ad  libicum  appropinquare 
per  fradtiones  quantum  volumus  vericati, 
ficuti  faclia  azquatione  :  nam  cum  aequatio 
cadat  in  ri.  cubicasvel  Ri.  fimplices  vel  fy. 
Ki.  ligatas  aut  vniuerfales  quac  tandem  re- 
foluuntur  in  Ri.  Bi.  vel  Rt.vel  Ri.  cu.  fimpli- 
ces  quas  poflumus  per  capituium  23.  re- 
gula  fexta  approximare  quantum  vslumus 
cum  facilitate.  Tertium  eft  quod  tales 
poflunt  deduci  ad  opus  geomecricum  &  ad 
a&um  praecilc  per  quaritione  3~/  capi- 
tuli  quod  in  appropinquationibus  fractoru 
non  poteft  omnino  parere  pra:Cifionem  ;  & 
vltra  hoc  longsdifficdius  operamur  in  quae- 
ftione  54*cum  fradtis  quam  cum  furdis. 
Quartu  eft  quod  pulchrum  eft  operanti  da» 
re  exquifitam  quantitatem  &  fi  illa  non  fit 
omnino  ita  fenfibilis  quiaprarcifione  nihil 
poceft  efle  praecifius  fed  omni  appropinqua- 
tione  afllgnaca  poceft  dari  propinquius. 

Secundum  nocandum  eftquodlicec  in  ca- 
pitulis  numeri  ce.  &  ce.  ce.  item  in  capi- 
tulis  numeri  cenfus&  cubi  ,  item  in  capi- 
tulis  numericubi  &  ce.  ce.  femper  ponatur 
cenius  ex  primogenere  binomiorum.  Scias 
quid  hoc  fuit  ad  maiorem  claritatem  quia 
voluit  ponere  eciam  rem  quare  pofita  re  bi- 
nomio  vel  recifo  fuic  neceflarium  ponere 
cenfum  auc  ce.  ce.  fore  binomium  primum 
&  intentio  in  omnibus  talibus  vbi  non  po- 
nitur  res  non  eft  quacrereprincipalicer  valo- 
rem  rei  fed  valorem  cenms ,  quo  habito 
habes  valorem  rei  quareft^.cenfns,  &eft 
res  quandoque:  cunc  autem  binomium  auc 
tecifum  vel  bimediale  primum  vel  refiduum 
mediale  primum  auc  quantitas  maior  auc 
minor  auc  quae  poceft  in  rationale  &  me- 
diale  auc  quae  cum  rationali  conftituit  to- 
tum  mediale  :  numquam  autem  potcft  elle 
bimediale  lecundum  ,necrefiduum  media- 
le  fecundum  3  nec  potens  in  dtio  medialia  , 
neequaecum  mediali  confticuit  totum  me- 
diale,  fi  igicur  aflamas  iu  capityiis  ce,  c<s. 


ce.  &:  numeri  binomium  fccundum  atit 
quintum  ,  aut  recifum  pcocenlu  ,  inueeics 
valoremcenfus  ,quo  tubito  habes  valorem 
ici  &  hoc  eft  quia  tunc  cen.  ccn.  eflet  bino- 
mium  aut  recifum  piimum  neceitario  tx 
quinto  capitulofed  incapitulis  cen.  &cubi 
&  numeri  &  capitulis  ce.  ce.  cubi  &  nume- 
ri  cum  pofueris  cen.  aut  cen.  ccn.  alium. 
quam  in  primo  genere  binomij  vel  reciii, 
tunc  res  neceflano  eft  aliqua  irrationalis  ex 
tribus  >  videlicet  vcl  bimediale  primum  vel 
linea  maior }  vcl  potens  in  rationale  &  me* 
diale  Yel  aliqucd  iuorum  iJeciforum  ,  igicur 
cum  cubus  ht  neceflario  fimilis  tebus  vc 
di£tum  eft  fxpius  igitur  cubtis  eric  alteta 
illarum  trium  quantitatum  vel  recifum  il- 
larum:  fed  ha?  funt  incommenfurabiles  bi- 
nomijsper  partes  fuasvcetiam  demoiiftrac 
Euchdes  in  vltima  propofitione  decimi, 
cum  igitur  m  his  capitulis  ingrediatur  cu- 
bus  3  igitur  nulla  poteft  fequi  xquatio  fi 
cenius  iic  alius  quam  ex  primo  gencre  bino- 
mij  auc recifijigkur  relinquicur  quod  inta» 
hbusnecetrarium  eft  ponere  cenfum  in  ge- 
nereprimobinomioru,  vel  reciforum,  ex- 
cepco  quod  in  capiculo  numeri  cenfus  !k 
cen.  cen.  nam  eo  qaod  vt  dictum  eft  ceu.  $ 
cen.  cen.  ambo  femper  remanenc  in  generc 
binomiorum  ideoquancumuts  ponatur  cen- 
fus  ex  genere  fecuudi  aut  quinti  binomij 
vel  recifij  nihiimiaus  poceritfequi  arquatio, 
&  tunc  res  eric  aliqua  ex  ciibus  quantitati- 
bus  irrationalibus  iam  memoratis  vel  erit 
v.  binomi)  Yelrecin  &  a?quiualenc. 


C  A  P  V  T  XXIIL 

Ve  examne  bimmij  cttbtci  & 
fui  reafi. 

Blnomium  aucem  ciibicum  vel  recifum 
(i  quadrecur  per  pra:cedentia  euadit 
crinomium  cubicum  vcluticapio  ^i.  cu.^. 


fy.  cu.  6.  p.  Ri.  cu.  z. 

Bi.  CU.  16.  p.Ri.  CU.  4.  p.  Ri.Cll.  96. 


p.  Rs.  cu.  2.  eius  quadratum  eft  cu.  }C. 
p.  R^.cu.4.  p.  Ri.  cu.  96'.  proportio  autem 
96,  ad  3<5.eft  vt  8.  ad  ~.  &  ad  4.  vt  24. ad 
i.  &  }6.  ad  4.  vc  9.  ad  1 .  igicur  tam  bino- 
mium  quam  recifum  func  inucilia  ad  capi- 
tula  ,  cen.  &  cen.  cen. 

Cum  vero  ex  multiplicacione  partium 
inuicem  producicur  numerus  veluci  cu. 
4.  p.  R^.  cu.  1.  vel  Ri.cu-4-  m.  R».  cu.  1, 
tuncquadraca  fiunc  crinomia ,  quorum  vna 


Ri.  CU.  4.  p.  Ri.  cu.  2. 
Ri.  CU.  4.  m.  Ri.  cu.  2. 


Ri.  cu.  j  6.  p.  ri.  cu.  4.  p.  4. 
j"  Ri.  cu.  1 6.  p.  r^.  cu.  4.  nV  4. 


pars  eft  numerus  :  fed  proporcio  pai  tium 
cubalium  quadrati  ad  pai  ces  cubalcs  Ri.non 

cft 
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eft  eadem,  maior  enim  propoitio  eft  rz.  cu. 
16.  ad  Rt.  cu.  4.  quam  az.  cu.  4.  ad  rz.  cu.  2 . 
igitur  &  hac  binomia  erunt  inutilia  ad  ca- 
pituk  pr«edi£fe. 

Cum  vero  capitur  binomiu  cubicUm  & 
cubaturfit  trinomiumcuiusvnapars  eft  nu- 
"merus  aliae  autem  funt  Bz.  cubiea:  propor- 
tionata?  Rz.  cubicis  rei,  quare  aflumptis  ra- 
dicibus  &  detra&is  a  cubo  fupererit  nume- 
rusfolus.igicurcubusaequabitur  rebus  &nu- 
mero.^  Exemplum  b>  cu.  6'*  p.  bz.  cu.  2. 


Bz-  cu.  6.  p.  b>  cu.  2. 

r>.  cu.  648.  p.  bz.  cu.  1944.  p.  8. 


euiscubus  eft  ex  fuo  capitulo  rz.  cu.  643. 
p  Rz.  cu.  1 944.  p.  8.  &  quia  proporcio 
1 944.  ad£.  eft  veluti  (»48.  ad  2.  eo  quod 
eft  proportio  524.  ad  i.dicemusigitur  quod 
res  r>.  cu.  324.  p.  8.  asquatur  1.  cu.  &  res 
valet  r^.cu-  6.  p.  b/.  cu.  2.vtautem  habeas 
res  in  numero  femper  oportet  vt  partes  b>. 
inuicem  mulciplicatae  producanc  numerum 
veluti  ficapioa^  cu.  4.  p.  b>.  cu.  z.  Inuicem 
du&aeproducunc  illae  partes  b>  cu.  8.  quas 


R/.CU.  4.  p.  Ri-  cu.  2. 

rz.cu.  864.  p.  r.  cu.  432  p.  6. 


eft  2.  quare  habemus  quodR>.  cu.  4.  p.  Ri. 
cu.  2.  cubatum  arquabitur  radicibus  p.  6. 
quodeft  aggregatum  femper  cuborum  par- 
tium  4.  &  2.  habemus  igitur  cubum  bz.  cu. 
4.  p.  rz.  cu.  2.  efle  Rz.  cu.  864.  Rz.  cu. 
4U-  p.tf.quarecum  diuifo  864.  per  4-exeat 
2  limiliterdiuilo  43  2.per  2.  exit,2  1 0. 
cuius  Rz.  cubica  eft<j.  igitur  dicemus  quod 
6.  res  &  6,  numeri  xquantur  cubo; 

Ex  hoc  patet  quod  talis  squacio  nonfer- 
uiet  capitulo  ccn.  cubi  <k  numeri  nec  cem 
cen.  cubi  &numeri.  patet  quia  Bz.cuba:  rei 
non  funt  proporcionatas  per  partes  ad  Bt-  cu- 
bas  cenfuum  nec  cenfuum  cenfus  &c  funt 
proportionatae  ad  Bz.  cubas  cubi,  igitur  bz. 
cubce  cubi  non  func  proporcionata:  Ri.cubis 
parrium  cenjus  auc  cein  cen.  igitur  nullum 
fequicur  capitulum. 

Ec  fimilicer  dico  de  recifo  nifi  quod  nU- 
merus  productus  fit  p^r  lubtraclionem  &C 
eft  nurnerus  partes  m.  &  p.  func  con- 
uerlse  in  radice  &i  cubo:  ica  ^uod  fi  Ri.  cubi- 
ca  in  requx  eft  m.  eft  minor  in  cubo  eft 
huior,igicur  oporcet  vt  fiac  addicio  cubi  ad 
rem  &.  fupereft  numerus  &  annihilantur 
fc.  cubicse.igicur  1.  cu.  p.  tadicibus  asqua- 
tur  numero. 

Exemplum  cubus  de  bz.  cu.4.  m.  cu.  2.. 
eft  ex  fuocapiculo  Ri.  cu.43  2.m.  at.cu.8^4. 


v:.  cu.  4.  m.  Rj.  cu.  2. 

Ri-  CU.45  2.  m-  Bi-  CU.  864.  p.  2. 


p.  2.  aiTumptis  igitur  6.  radicibus  &  ad- 
ditis  adcubumremanebit  2.  igitur  1.  cU.  p* 
(J.rebus  xquatut  2. 

Ex  hoc  patet  eadem  przecedente  ratione 
quodtalis  xquatio  non  f^vuiet  capituliii  eu- 


bi  ccnfuum  &  numeri  nfcc  cubi  cen.  cen.Sc 
numeri. 

Circa  praEdiclanota  quod.  proportio  par« 
tium  qua:  funt  Rz.  cubicae  cubi  alicuiusbi- 
nomi)  cubici  ad  paices  qua:  func  Bz.  cubicce 
tei ,  eftin  triplo  produdi  ex  vna^z.  cubica 
reiin  aliam  veluti  fi  dico  Rz.  cu.  \6.  p.  rz-, 
cu.  4.  eius  cubus  eft  ijz.  cu-  271^49.  p.  b/. 


ResBz.cu.  16.  p.  bz.cu.  4. 

Cub.Rz.  CU.  27648.p.Rz.CU.(>9  1 2 .  p.20 
proportioBz.  cu.  1728.  quieft 
12.  quod  eft  triplum  B/.  cu.  16.  in 

Bi.  CU.  4. 


cu.  6912.  p.  20.  dico  quod  proportio  ^ti 
cu.  27fJ48.adBz.cu.  i<J.  &  j^i.  cu.  c>9it. 
ad  Ri.  cu.  4.  eft  duodecupla,  &  eft  tripluni 
eiusquod  ficex  rz.  cu.  16.  in  bz.  cu.4.  ex 
qU9  fequitui"  quod  fi  cubus  xquatur  rebus 
&  numcro  vel  cubus  &  res  ssquentur  nu- 
mero  quod  oportet  vt  res  fint  triplum  pro- 
ductionis  pai  tium  rei  vnius  in  alteram,igi- 
tur  cubus  tertia;  partis  rerum  aquatur  pro- 
duclioni  vnius  partis  in  alteram  umquam 
numeto.igicur  oportebit  diuidere  numerum 
induas  parces  ex  quarum  vna  in  alteraol 
producatur  cubus  tertiaspartis  rerum. 


C  a  pvt  XX  IV. 

Ve  exatxine  recifirum  cubicorum  mix- 
torum  ejf  fuorum  binomiorum. 

CVm  autem quadraueris  Ri.oh  30.  p.2i 
ex  praedi&is  confurget  trinomium  ex 
vno  numero  6c  duabus  radicibus  cubicis 
ejuarum  altera  erit  comenfurabilis  qi.  cubi- 
caereijigiturreliquafupererit.  igicurnon  fiet 
capitulum  vt  in  exemplo  Rz.  cu.  1920.  eft 


^z.  cu.  30.  p.  2. 

Ri.  cu.  900.  p.  4.p.Rz-  cu.  1920. 


quadrupla  radici  cubicae  50.  igitur  4.  radi- 
Ces  fuperabunt  cubum  in  4.  &fuperabuntuf 
in  P/.  cu.  900.  igitur  non  datur  capitulum 
cen.  numeri  &  rerum  nec  cen.  cen.  numeri 
&  rerum. 

Ec  iimiliter  in  recifo  vt  vides  non  fit  per 
addicionem  capitulum  in  his  quia  fupereft 
b/.  cu-  900.  multo  minus  fit  per  diminu- 


Bi.  cu.  30.  m.  2. 

Bz.  cu.  900.  p.  4.  m.Bi.  cu-  1 9  20. 


tionem  ,igitur  tatji  recifum  fecundum  quam 
quintum  cum  fuo  binomio  eft  inutile  ad  ca- 
pitula  cenfuum  &c  cen,  ceri. 

Et  hoc  id,em  apparet  in  binomio  piimo 


1.  p.^z.  cu.  3. 

4.  p.  Bi.  CU.  9.p-Bi.  CU.  192. 


2.m-  Bz.  cu.  3. 

4.  p.  Rz.  cu.  9.  m.  fy.  cu.  192. 


&fuorecifo  vt  infuo  exemplonam  vbique 
fiueaddas  fiuemtntas  fup  ereft  bz.  eu.  9.  igi- 

tut 
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tur  in  ealibus  non  fic  aliqu*  aequacio  perci- 
oens  ad  dicia  capitula. 

Si  vero  cubaueris  talia  binomia  fient  fi- 
militer  crinomia  vt  vides  quorum  vna  pars 
eft  numerus,  alia  autem  pars  cft  commenlu- 
rabilis     cubaerei  veluti  iji.cu.30.eft  — .  de 


Rt.  CU.  50. p.  2. 

cu.  5i84o.p.$8.p\j$£.cu.  194400. 
S£.  cu.  50.  m.  1. 

$£.  cu.  5  i84o.p.2i.m.^.cu.i  94400. 


$£.  cu»  5 1  S^o.igitur  fupererit  s>.cu.  1 94400 
inprima  pcr  decra&ionem  ,  in  iecunda  per 
addicionem  igitur  capitula  cubi  rerum  8c 
numeri  in  his  non  verificabuntur. 

Et  fimiliter  dico  de  comparatione  radi- 
cura  rei  ad  radices  cubi  in  bonomio&re- 
cifo  primo  quia  nullum  fequetur  capitulum 


I.  p.  Bi.  cu.  3. 

I I .  p.  fy-  cu.  5 1 84-  P-  cu.  1 944. 
a.  m      cu.  3. 

j.m.  ^t.  cu.  5184.  p.^i.cu.  1944. 


vt  vides  propter  eandem  caufam:  namfiue 
per  additionem  fiue  per  detradtionem  fem- 
per  fupererit  i^.cu.  1944-quaie  non  fict  a> 
quatio. 

Si  vero  comparaueris  cubum  ad  cenfnm 
tunc  tu  vides  quod  in  vtroque  eft  numerus 
&  duae  fy.  cubicas  commenfurabiles  veluti 
^i.cu.  900.  cit  -f.  de  cu.  194400.  &  b> 
cu.  1920.eft.-j-.  de^i.cu.  5i84o«fed-p.  8c 

non  coincidunt  &  hazc  proportio  ferua- 
turfemper  inter  has  partes  vt  vnafitdu- 
pla  alteri  vc  etiam  vides  quod  91.  cu.  9. 
eft-^-.  Bi.cu.  i5>44.  Sc  y..  cu.  192.  eft  y.de 
fy.  cu.  5  1S4. 

Ec  fimilicer  firesfic  y..  cu.  100.  p.  velm. 
4.  proporcio  ^i.  cubicarum  vna  eft  a- 
lia  -~.  nam  r/.  cu.  10000.  eft  de  cu. 
17280000.  Sc  fy.  cu.  5 1 200.  eft  ~.  de  j^. 
cu.  1 105  9  200.  cum  igitur  hx  proportiones 
non  poffinc  coincidere  non  fiec  capitu- 
lum. 


32.  cu.  100,  p.  4. 

qt.  cu.  10000.  p.  r  6.  j).  ^i.cu.  5 1 200. 
^i.cu.  17180000.  p.  164.  p.  ^i.  cu. 
11059200. 


Quia  igiturdetrahendo  cu.  1920.  ex 
cu.  51840.  ternihil  remanet,ex  parte 
aucem  194400.  remarfec  fy.  cu.24300. 
&  hxc  eft  incommcnfurabilis  cu.  50. 
ideo  non  poceft  fieri  aequatio  :  fed  fi  dctraxe- 
rimus  6.  cen.  ex.  1.  cu.  remanebit  fy.  cu, 
remanebic  fy.  cu.  5  1840.  m.  p.  14.  &quia 
qt.  cu.  30.  eft^.  de^s.  cu.  51840.  igicur  12. 
res  additse  ad  i.cu.  coiiunc  6.cen.  &  quia 
12.  resfunc  24.  &  2-cu.  elt  38.quod  totum 
eft  6z.  igitur  t.  cu.p.  12.  co.  zequantur  6. 
cen.  p.  ^S.nam  6.  cen.  funt  24.  igicur  taJis 
aquacio  feruk  cubo  &  rebus  aequalibus 
ceuiibas  &  numero. 


Arithmeticae , 

Ec  fimilicer  in  rtcifo  quia  conuertuntj 
partes  erunt  6.  ccn.  cu.  1.  cu.  acqua- 
lia  x6.  rh.  ri.  cu.  5 1  840.  igicur  additis  12« 
rebusfienc  1.  cu  p.  6.  cen,  p.  12.  co.aequa- 
lia  2.  igicurcubuscenfus  #c  res  xqualesnu- 
mcto  feruiunc  huic  aequationi. 
Etfimilitercomparando  cenium  de  2.  p. 

cu.  j.ad  fuum  cubum  erit  vt  cubus  de- 
tradtus  a  6.  cenfibus  relinquac  1  5.  p.^.ci/. 
5 1  84.  a  quodetradis  1 2.rebus  relinquuntur 
11.  m.  igicur  c.  cu.  p.  12.  co.  a?quatur  6. 
cen.  p.  11.  igkur  talis  aequatio  feruit  cu- 
bis  &c  rebus  acqualibus  cenfibus  &  nu. 
mero. 

Et  fiaiTumpferis  recifum  quod  eft  2.  m- 
^i.cu.  3.  erunc».  cu.  p.  cen.  29.  cum  radi- 
cibus  cubicis mukiplicatis  quia  pattes  com= 
municances  func  p.  6c  p.&  m.  cum  m.  igi- 
tur  eciam  fiec  decractio  1  .cu.  a  6.  cen.&  re- 
manebunt  1  9.  m.  fy.  Cu.  5 184.  quare  de- 
tra£tis  12.  rebus  remanebunt  5.  m.igitur 
1 .  cu.  p.  1 2.  co.aequatur  6.  cen.  p.  j.igitur 
adhuc  habemus  capitulum  cubi  &  rtrum 
arqualiumcenfibus  Sc  numero. 

Ex  his  igitur  patet  quod  tales  asqtiatio- 
nes  non  feruiunt  alijs  capitulis  nifi  poriett" 
turcen.  cen.  joco  cen.  cernanjs  igitur  nal- 
lis  pollunt  feruire. 


C  A  P  V  T  XXV. 

T>e  examinatione  trinomiorum  vtilmm 
cumjuisrectfis. 

TRinomiomm  ex  duabus  cubicis  fex 
func  fpecies  aut  enim  omnes  partes 
func  p.  aucambae  y..  cubicae  funtp.  &  nu- 
merusm.  vel  y.,  CubiCa  roaior&  numcrus 
eft  p.  &  lji.  cubica  minor  eft  m.  veJ  nu- 
merus  &  fy.  cubica  minor  eft  p.  &  ijz.  cubi- 
ca  maior  eft  m.  vel  numerus  eft  p.  &  am- 
ba:  fy.  cubic  x  funt  m.  vel  ty.  cubica  ma- 
ior  eft  p.  &  ill.  cubica  minor  &  nume- 
rus  funcm. 


|  y.  cu.  52.  p.  ^i.  cu.  2.p.  5. 
1  Ri.  cu.  32.  p.  ^..cu.2.m.  3. 
I  ^i.  cu.  32.rn.9i.  cu.  2.  p.  3. 
|  jji.  cu.  32.  m.^£.cu.2.m.i. 

13.  p.  iji.  cu.  2.m.i5£.cu.  32. 
6.  m.  ^i.  cit.  24,  m.  ^i.  cu.  9. 


Cum  igicur  fueric  trinomium  ex  dua« 
bus  cubicis  &  tertia  numero ,  fuerinc- 
que  quantitates  continue  proportionab 
fempcr  produdum  cubarum  inuiCen 
eft  numerus  nam  fi  prima  Sc  tertia  funt 
^i.  cubicst  produclum  earum  a*quabicut 
quadraco  fecundas  quod  e(t  numerus  quia 
fecunda  quancicas  ponitur  numerus.  Si 
vero  prima  &C  fecunda  fint^.  cubicae  igi- 
tur  producium  earum  fe  habec  ad  quadra- 
tum  certiae  ficuc  cubus  prims  ad  ci- 
bum  fecundi  fcd  proporrio  cubi  pftrra 
ad  cubum  iecundae  eit  veltiti  iinmeri  ai 
numcrum  quia  ambo  cubi  funt  numc- 


Cap.  XXV.  De  examm.trin.  &C.  $\% 


rieo  quod  prima  &  fecunda  quantitas  lunc 
Bt.  cubicae  numerorum.  Igicur  proportio 
produdti  prima:  in  fecundam  ad  quadi  atum 
tertia:.  eft  veluci  numeri  ad  numerum  :  ied 
quadratum  tettix  eft  numerus.quia  tertiaert 
numerus.Igitur  produ&um  primse  in  fecun- 
dam  cftnumerus.  PoHibile  tamen  eft  qu6d 
partes  non  lint  continue  propordonales  (k 
tamen  Bt-  cubicc  inuicem  ductae  producanc 
numerum  veluti  4.  &  Rt.  cu.  32.  A:  Bt.  cu. 

2.  non  func  continue  proportionaies  ,  atta- 
men.  y..  cu.  32.  in  Bt.  cu.  2.  produ* 
cit  4. 

Patet  autcm  quod  aeqnationes  partium 
continue  proportionalium  ,  per  fecundam 
regulam  capuuli  noni  ad  miuus  producunt 
in  cubo  trinomium  ex  numero  &  duabus 
Bt.  cubicis  :  cum  autem  Rt.  illae  cubicae 
non  fint  ineadem  proportione  ad  Et.  cubi- 
cas  rei ,  igitur  non  hec  capitulum  cubi  re- 
rurn  &  numeri  ,  propprtio  enim  partium 
cubi  inuicem  eft  quadruplieata  ad  propor- 
tionem  partium  radicis.  Veluti  cubus  de 

3.  p\  ^t.  cu.  1  8.  m.  cu.  i  i.  eft  Bt^  cu. 
354194.  p.  Bi.  cu.  69984.  hi.  75.  Porro 
cum  dmiferis  ijt-  cu.  354194«  Per  cu« 
18.  exit  t$l<  cu.  196S3.  ik  cum  diuidis  ru. 


cu.  69984.  per  ty.  cU.  12.  exit  Ri.  cuv 
5831.  Ha:  autem  radicts  cubar  func  27.  && 
i8,qu*  funt  in  tnplicataptoportioneiU.ctt* 
18.  ad  B£.  cu.  11.  Igitut  Bi.  cu.  $ 54*94* 
ad  b*.  cu.  69984.  eft  in  quadruplicat* 
proportione  18.  ad  12.  &  ita  conftat  qu»4 
non  fic  capitulum  cubi  cum  rebus  in  tali 
trinomio  nec  in  trjnomio  in  qtto  numerus 
eft  pars  media.  Veluti  b>.  cu.  32.  p;  2.  jS* 
Bt.cu.2.  eius  cubuseft  90.p.Rt.cu.6298y6. 
p.  t^.  cu.  746496.  Proporcio  hatum  radi- 
cum  cubicatum  eft  veluti  B£.  cu.  864.  ad 
fy.  cu.  729.  qua*  eft  9.  8c  ideo  eft  longc  mi- 
nor  quimBi.  cu«  32.  ad  Bt.  cu.  a.  quare 
non  poteft  cubusxquari  rebus  &  ftumero» 
nec  cubus  cum  rebus  aiquari  numero.In  ho* 
autem  genere  trinomiorum  proportiona- 
lium  quorum  pars  media  eft  numerus ,  Si 
prima  pars  &  tcrtia  fnnc  Bt-  eubicae  &  am- 
hx  funt  p.  cadic  aiquatio  cubi  aequalis  cen- 
fibus  6c  numero ,  fi  pars  media  fit  p.  &  cu- 
bi  &  cenfuum  aequalium  numero  ,  fi  pars 
media  fiue  numerus  fit  m.  Ec  caufa  cft  quia 
cenfus  talium  trinoifciorum  per  p.  conftat 
ex  cnbus  partibus,  quarum  vna  eft  nurne- 
rus  qui  eft  triplum  quadrati  partis  medix* 
aliaeft  B>.cubica  conftans  cx  quadrato  pri- 


Pnma, 
Res  Bt.  cu.  ?  u 


iecunca, 
p.  2. 


Tertia, 
p.      cn.  2. 


Oiiadiatum  pr1mceBt.ca.1024.  iriplumquad.iecund*,!  2.  ^iadratmn  terca  b«  cu.4 
lSupium  fecuda  in  te  c  m,iv.cu.  1 28.  Duplum  primae  in  fecunda,Bt.cu.2048 
Cenfns,*.  cn.  Uf  '.  P- p.  i?t.  cu.  29 16.   


itA^luna  quadiatl  piima;  m  lecun- 
danrij  ^t.  ca.  12  1 1  §4. 

Sexcuplum  quadratifecuda;  in  ter- 
tiaui,  bi.cu.  27648. 

Cubus  3  Bi.  cu.  746496. 


:un' 


Cubus  pnmx  6c  \  Trjpium  quadran  t:aix  m  Cec 

rercia;,  34.    '  dam,  bj.  cu.  864. 

Septuplum  cubi  Sexcuplum  quadrati  fecunda:  ini 
fecundx,  56.  primam,  Bi-cu.  442368.  I 

p.  90.  p-  Bt-  cu-  629856. 


mai  Sc  duplo  iecunds  in  cerciam  ,  facienti- 
bus  neceifario  vnam  Bt.  cubicam  tancum. 
Tcrcia  ]  a  s  eft  bi.  cubica  conftans  ex  qua- 
dratp  tertia:  &  duplo  fecund*  in  primarr), 
facientibus  etiam  vnam  b/-  cubicam  tan. 
tum.  Cubus  autem  conftat  fimiliter  ek  tri- 
bus  partibus.quarum  vna  eft  numeruscon- 
ltans  ex  cubo  primcc  &  cettia:  &  feptuplo 
cubi  fecundx  pactis :  alia  pars  eft  Bi.  cubi- 
ca  conftans  e\  triplo  quadrati  primaE  Sri  fe- 
cundam,  &  fexcuplo*quadrati  fecuuds  in 
tertiam  facicntibas ynam  jte.cubicani  tan- 
tim,  Tertia  pars  eft  ^t.  cubica  conftans  ex 
triplo  quadrati  tercix  in  fecundam  &fexcii- 
plo  quadrati  fecundce  in  primam  facienti- 


bus  etiam  vnam  B^.cubicam  tancum^vtap- 
parec  ex  demonftracione  fecundi  libri  fuper 
Euclidem.  Qiiare  parces  Bi.  cubarum  cubi, 
funcceque  proportionales  partibus  Bt.  cubi- 
carum  cenfus,  igitur  per  detraclionem  fiet 
capitulum  cubi  aequalis  rebus  Sc  nume- 
ro  ,  vc  incafu  1.  cu.  aequabitur  6.  cen« 

P-  l8,  -         .  •  r 

Si  ver6  pars  media  ponatur  m.conftabit  fi- 

milicer  cenfus  ex  prima  parce  quz  eft  numc- 

rus  quieftcriplu  quadraci  fecundae,  5c  fecun» 

da  pars  eft  quadracum  primx  dempto  dup U 

fecudai  intertiam,  &  tertia  pars  erit  quadra- 

tum  tertiae  dempto  duplo  prims  in  fecun-' 

dam  ,  ficuc  prius  addebantur .  inuicem» 


Prima, 
Res3  Bi.  cu.  ?  2. 


SeCundaj 
m.  2. 


Tertia, 
p.  Bi-  eu.  1. 


Quadratumprin^Bi.cu.ioi^  Triplumquad  fecund*,i2.  Quadracutd  teitix.Bi.cu.^. 
DvTpIurh  fecuda:  m  teniam>Bi.cu.  1 2  8.m.  Duplum  prims  ih  fecunda,^.cu.lo4S.m 
CenfusBi.cn.  118.  ia.  m.Bi.  cu.  1  372.   ^ 


f 


Triplum  quadrati  pr.un«  ink.can- 
dam,  Bi-  ca.  221184-^1. 

Sexcuplum  quadrati  fecudiE  in  ter- 
tiam,  B;.  cu.  27648.  p. 

Cubus,  m  Bt.  cn.  27648. 


Cut>o.s  piim^  1 

tertiae,  p.  34- 
Septupium  cubi 
fecCidsejin-j^. 
m,  22. 


rnpium  quadrati  tercix  in  fecuh' 

dam,  Bi.  cu.  864.111. 
ScxcUplum  quadrati   f^cundce  in 

primam,  bj.cu.  441368.  p. 
p.  Bi.  cu.  296352.  _____ 


Et  fmilker  de   cubo   detrahcndo  patet     proportionales  partibus  cenfus  loquendo 
tu6i  neceuario  erunt  parws,  cubi  aqu^     de       cubicis .  quatc  cum  fint  rnutu» 
Tm.  IK  Ff  P 
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P>  &  m.  Igitur  1.  cu.  p.  6.  cen.  sequabitur 
5o,nam  5.cen.  funt7i.  p.&  1>cu>  eft  ^ 
m  Igitur  iuncli  faciunt^o,  &ex  hac  crea* 
tione  patet  quod  nulfum  aliud  genus  tri- 
nomiorum  cubicprum  eft  idoneum  ad  ali- 
quod  capitulum  Algebrae,  Et  ex  hoc  fcies 
multiplicare  talia  trinomia  faciliter  &  cu- 
bare  ad  fupplementum  capituli  noni,  Se 
fcies  extrahere  faciliter  capitula  duo  propo- 
fita,  vt  videbis  fijo  loco. 


Gapvt  XXVI. 

Ve  reliquk fpeeiebus  bmomiorum,  trino- 
mhrum  ,  &  quadrmomiorum  inuii- 
lium  ad  eafttula  Algebra  &  de  recifis 
eorum. 

QVantitates  autem  quae  funt 
^i.  fimplices  &  binomia  vel  recifa  ex 
tertio  &  fexto  genere  &  cubicae  &  mc- 
diales  ,  id  eft  binomiales  ex  ju.  & 

cubiea  &  trinomiales  non  proportiona- 
tas&i^.  v.  quadrata:trip!icatae  fiue  propor- 
tionatasfiue  non,  &  trinomia  ex  radicibus 
quadratis,  &  trinbmia  cubicain  quibus  pri- 
ma  vel  tertia  pars  eft  m.  vel  eft  numerus  , 
nullo  modo  faciunt  capitulumgenerale,  nec 
poflunt  efle  pars  aequarionis  generalis  ita 
quod  totum  genus  illius  quantitatis  infer- 
uiat  vni  capitulo.  Quia  bene  poffibile  eft 
t>t  di&um  eft  in  capitulo)  quod  sequatio 
cenfus  a^qualis  rebus  &  numero  perueniat 
adarquationem  vnius      cantum ,  &  fimili- 
ter  pofljbile  eft  inuenire  trinomia  ex'  it*.  v. 
&  fy.  &  numero  ,  vei  binomia  ex  duabus 
3t.  v.  vel  ex  fy.  v.  tk      fimplici  quae  a:qui- 
ualent  numero  vel  alteri     in  quam  cadat 
sequatio  capituli,  fed  hoc  non  eft  per  fe  nec 
generale,  Quod  autem  ita  fit  patet,  nam  fi 
maxime  hoc  eflet ,  poflet  efle  in  trinomio 
quadrato  proportionalicer,  cuiusparsmedia 
fitnumerus;  veluti  ^.8.  p.  2.p.^i.  z.Quod 
amem  hoc  non  ira  fit  patet ,  nam  in  cubo 
proueniunt  plus  quam  tres  partesnon  com- 
municantes,  quarenon  poteftatquari  tebus 
&  numero,  &  vt  videas  qu&d  eademratio- 
ne  ,neccen.  &  res  poflunt  aequari  numero 
etiam  pofita  parte  media  m.  nec  eadem  ra- 
tione  ;  &  a  fortiori  cen.  cen.  poflunt  asqua- 
n  rebus  &  numero:  cum  autcm  rcliqua  ca- 
pitula  habeant  fuas  aequationes  &  fuperio- 
ra,  vt  relatum  primum  non  concordec  in  de- 
nominationibus  pjuer  no«  dari  capitulum 
generale. 


funtarqualia  etiam  funt  arquales,  & 
etiam  habent  arquaucnem  in  capiiuiis  ira» 
paribusvtdictum  eftdecen.  cen.&  cen.  &c 
numero  &  fimiliccr  in  paribus  vtcu.  &  co. 
aequalia  numero. 


C  a  p  vt  XXVII. 

De  modis  inueniendi  Capitttla  noun. 

QV  1  n  qjr  e  modis  inueniuntur  Ca« 
pitulanoua.  Primus&  principaliseft 
per  demonftrationem  Gcometricam,&  hoc 
modo  inuenta  funt  prima  tria  capitula  Al» 
gebrae  compofita,vt  patetfuo  libro  ,  &  fi- 
rnUiter  capitulum  cubi  Sc  rerum  sequalium 
numero  ,  veluti  patetin  libro  noftro  fuper 
Euclidem.  Et  eft  modus  vniuerfalis  &  gC- 
neralis ,  &  quandoque  operamur  hoc  cum 
corporibus  ipiis,  &  fiunt  ex  his  pulcherrima 
inuenta  prout  in  decem  libris  de  triangulis 
fme  circulis  diximus. 

Secundus  modus  eftetiam  valde  pulcher, 
Sc  eft  vt  accipias  quffftionem  notam  peraJi- 
quam  viam  }  deinde  fac  pfitionem  petue- 
nientem  ad  capitulum  ignotum  fuper  ean- 
dem  quarftionem  prarcise.  Poftmodum  ap- 
plicabis  modum  quo  foluifti  quatficnem 
capitulo  ignoto,5c  formabis  capiculum  no- 
tum.  Exemplum,  Inuenias  duos  numeros 
quorum  aggregatum  «quetur  quaduto 
vnius  parcis,&ex  vno  mulciplicato  in  alium 
fiat  6.  pone  quod  primus  fit  1.  co.  &  quia 
ex  primo  dudo  in  fecundum  fit  6.  erit  Ce- 
cundus      »  &  I11**  iQa®i  debcnt  zquin 


1.  co. 


JLl 
e.«. 


  i.cen. 

i.cu.p.tf.  co.  I  3^.  ' 
Res^.v.cu.^.  332.  p.  ,8.  £.  ^Yt 
cu-      332.  m.  18. 


1 . co.  — 
«-»■ 

1.  co. 


1.  cen.  p.  tf  . 


r .  cen. 


1.  cu. 


R..-S  8. 

Ccnfus. 

Cubus. 


2.    p.^t.  a. 


Si  quis  igitur  dicat  ad  quid  funt  ali* 
^uantitates  irrationales  non  bimedialesqua: 
hori  poifunt  producere  Jequacionem.  Dico 
qubd  etfi  non  producunc  aequationem  per 
ie»  producunt  pcr  accidens,  vt  in  capitulo 
decimo  nono,  Sc  eciamiuuantad  aequatione 
9i  producuntur  ex  hoc  o^uod  h*  quadrata 


quadrato  rnius  partis,  primoigitur  arqnen- 
tur  quadratode^.quodeft  £  Habesigi- 
^tur  i.co.p.  ^ «tjuaiia^  Muitiplica om- 
nia  per  j  .  cen.  habebis  jgitur  1.  cu,  p;f, 
co.  s;quaJia  }6.  quare  res  valebitper  capi- 
lulum  fuum     v.  cu.  ^.332.  p.  18.  m.  p 
v.  cu.      332.  m.  18.  Dcinde  iterato  fac 
quod  squetur  quadrato  de  1.  co.  &  habebis 
r*  co"  P'  7^'^uafia  1  •  cen.  quare  multipii- 
cando  omma  per  1.  co.  habebis  1.  cen.  p. 
<>  asqualia  1.  cu.  Tu  vides  igitur  quod/idi- 
xeris  duo  numerimulciplicant  18.&  aggre- 
gatum  eft  aequale  quadrato  vnius  partis , 
qu6d  illa  pars  neceifari6  eft  pars  minor ,  & 
eft  3.  &  alia  pars  eft     non  igitur  poteft  ef- 
fe  qu^ftio  hxc  verifieata  nifi  de  vno  nume- 
ro  qui  eft  3.  &  alio  qui  eft  6.  Si  igicur  in 
hoc  cafu  proueniet  etiam  valor  rei ,  &  prl- 
ma  res  fuit  alia  a  fecunda  Se  prima  /uit  j^.  v. 
cu.^3  32.p.iS.  m.  ^i.v.cu.^.^i.  m.  18. 

-  ■  2C 
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&  prima  in  fecundam  ducta  facic  6.  igitur 
diuifo  6.  per  primam  ajquacionem  dictam, 
«juod  exit  eft  azquatio  de  r.  cu.  asquali  i* 
cen.  p.  6.  &c  quia  vides  qudd  permutando 
fecundam  pofitionemin  primam  debes  qua- 
drare  6.  fic  $6.  dices  igitur  ,  fi  i.  cu.  zqua- 
tur  i.cen.  p.£.  igitur  i.  cu.p.  6.co.  aequa- 
bitur  36.  &  ita  fi  i.  cu.  sequatur  i.  cen.  p. 
jo.  igitur  i  •  cu.  p.  i  o.  co.  jequatur  ioo.  tk. 
ita  de  aliis.  Deinde  inuenies  arquationem  vc 
dixi  de  i.  cu.  p.  6.  co.  vel  p.  io.  co.  aequa- 
libus  numero,  qua  habita  diuide  nuinerum 
rerum  per  eam,  quod  exit  eft  xquatio  cubi 
azqualis  cenfui  &  numero ,  ecce  qualiter 
per  vnam  quaiftionem  ex  capitulo  noto  ve- 
natus  es  capitulum  ignotum  Et  hoc  modo 
venatus  fum  plura  capitula  generalia  ,  fed 
quia  hace  conuerho  fupponit  cenfum  efle 
vnum  cantiim ,  ideo  non  eft  generalis. 
Quare  non  pofui  eam  ,  fed  pofui  genera- 
lem  fumptam  e  tribus  quantitatibus  conti- 
tinue  proportionalibus,  vt  patec  in  capitu- 
io  vigefimo  primo. 

Tertius  modus  fumicur  ab  aequationi- 
bus.  Exemplum,  volo  capitulum  cenfuum 
sEqualium  cubo  &  numeris.  Tu  fcis  ex  ca- 
pitulo  vigefimo  fccundo  quaiiter  hoc  veri- 
ficatur  in  binomio  primo  &  quarto  cum 
fuis  recifis,  &;  etiam  in  binomio  fecundo  &c 
cjuinto.  Capio  igicur  vnum  ex  his,  vtpote 
6.  p.  fy.  i  2.  &c  eft  bmomium  quartum,  qua- 
dra  ipfum,  fit^S.  p.  $i.  »728.  Multsplica 
jpfum  in  fuam  $t.  id  cftin  <S.  p. 1 2.  & 
vides  quodtalis  mukiplicatioex  regula  cu- 
bandi  biuoinia  fit  ex  parte    ,  quadrando 


6.  p.  yt.    12.  res. 
48.  p.^.1728.  cenfus. 
452.p.Ei.  172800. cubus. 
1 0.  cenfus. 
480.  p.  ^i.  172800. 


6.  fit  36.  deinde  triplaiido  fit  108.  deinde 
addendo  quadratum  ^t.  12.  quod  eft  i2.fic 
120.  &  hoc  mulciplicando  in  y..  1  2.  fic  fy. 
172800.  Sc  numerus  eft  452.  vides  igitur 
quod  fiailumpferis  10.  cenfus  ex  parte  ra- 
dicum  «quabuntur  vni  cubo,quia  Ytriufque 
pars  qua;  eft  $i.  172800. 

Hwc  vifo  aftumo  iterum  quseftionem  1  o. 
cen.  arquatur  1.  cu.  p.numero,  &quia  non 
alligat  ce  ad  numerum.  Cape  quemuis  nu- 
merum  pro  parce  binomi),  &:dicamus 
qu6d  fit  giatia  exempli  6.  igitur  reliqua 
pars  binomij  erit  1 .  co.  quadra  igitur  &c  fic 
36.  p.  i.cen.p.  12.  co.  &  quia  quadrando 
binomium  vel  recifum  quadratum  vttiui- 
que  partis  eft  numerus  &c  mukiplicatio 
vnius  in  in  alteram  eft  Igitur  dicemus 
qu6d  3  6.  p.  1 .  cen.  eft  numerus  quadrati,& 
12.C0.  funt  ^i.  Separaigitur  inuicem  ,  &c 
multiplica  per  lo.quia  tu  vis  fciVe  quan- 
ta  (it  $i.  cenfuum  1  o.  quia  illa  debet  arqua- 
ricubo.  Mukiplica  fgicur  10.  in  12.  co,  fic 
1  10.  co.  &  hoc  eft  pars  qux  eft  fy.  1  o.  cen- 
fuum,  &  quia  vt  dicTum  eft,  Ri.  cubi  fit  ex 
triplo  quadrati  numeri  &  eft  1 08.  cum  qua- 
diato  radicis  &c  eft  1.  cen.  iji  radicem 
Tom.  ir. 


6.  p. 

I.CO. 

3<j.p.  i.cen.  p.  1 2.00. 

10. 

120,  co. 

6.  p\ 

I.CO. 

1.  cen. 

5- 

108.  p. 

1.  cen. 

x.  ro. 

joS.  co. 

p.  1.  cu. 

rei  quy  eft  1 co. 
Igitur  fiec  108.  co. 
p.  1.  cu,  zequalia 
I20.C0.  exfuppoli- 
to  nam  debenc  ae- 
quari  vt  didlum  eft 
pars  qua:  eft  i^. 
in  cubo  ,  &  pars 
quae  eft  i^.  in  10. 
cenfibus. 

Hoc  faito  vides 
quod  fi  i.cu.p.  108. 
co.  aquatur  120. 

co.  Igitur  1.  cu.  arquatuc  iz.co.  5c  quod  u 
cu.  remanet  idem.  Vide  igitur  ex  quo  fumi- 
tur  11.&  vides  quod  fi  quadraueris  6.fc  36* 
item  multiplica  duplumd.quodeft  1  2  in  4» 
dirTerentiam  S.numeri  pofiti  a  lo.  numero 
cenfuum,  fit  48.  decrahe  }6.  a  48.  remanec 
12.  Igitur  1.  cu.  aequatur  12.  co.  Igitur  u 
cen.  a-quatur  12.  Igicur  prima  regula  eriC 
hsc:Detrahe  numerum  pofitum  a  numera 
cenfuum,  &  quod  relinquitur  mukiplicaper 
duplum  numeripofiti,&abeo  detrahequa- 
dratum  numeri  pofiti,  relidui  ^i.eft  2a  pars. 

Hoc  vifo  quia  multiplicare  numerum  in 
feeft  tantumquantum  muitiplicareduplum 
illius  numeri  in  dimidium  eiufds  ex  decima 
fexta  fexti  Euclidis.  Igitur  quacfica  erit 
difterentia  eiusquodfit  exduplo  numeri  po- 
fiti  in  differentiam  numeri  pofiti  a  numero 
cenfuum  ab  eo  quod  fit  ex  dupio  numeri  po- 
fiti  In  fuum  dimidium :  fed  talis  dirTe- 
rentia  arquatur  ei  quod  fit  ex  duplo  nu- 
meri  pofiti  in  dirTerentiam  medietatis  eiuf- 
demnumeri  adlfferentia  numerj  pofiti  anu- 
merocenfuum.Igitur  regula  fecuda  erit:De>- 
trahe  dimidium  numeri  pofiti  a  difterentia 
numeri  pofiti  a  numero  cenfuum  &  refi- 
duum  multiplica  per  duplu  numeri  pofiti  SC 
prouentus  eft  2a  pars  binomij  quaefita. 
Hoc  ftante  tic  formabimus  regukm  cx 
multipiici  abbreuiatione.  Addcdimidlum  nu- 
meri  pofiti  numero  pofito,  &  totum  detrah* 
ex  numero  ccnfuum,quod  relinquitur  multi- 
plica  in  duplum  numeti  pofiti,  produc^i  ac^ 
cipe  $t.  &  ha:c  erit  fecunda  pars  binomij* 
Excmplum,  10.  cen.  aequantur  1.  cu.  p.  nu- 
mero,  &  ponamus  primam  partem  binomi) 
effe  2.addeeidimidium,fit  j.detrahc  j.aio. 
numero  cenfuum,  remancc  7.  mulciplica  7. 
in  4vduplum  numeri  pofiti,  fic  28.Sc  1^.28. 
erit  adiiciendaad  2.  Igitur^-.  28.  p.  2.  erit 
binomium  cuius  10.  cenfus  aequantur  cubo  - 
6c  alicui  numero.Etfiaccepiftem  j.addidifie 
It-  quod  eft  dimidium ,  Sc  fuiffet  aggrega- 
tum  4^,quod  detra&u  a  1  o.  reliquiftet  5-^-, 
quod  multiplicatumin<3.duplumnumeri  fe- 
ciilet  3  3.  igitur  ^..33.  addita  ad  5.  fecifiet 
binomium  cuius  1  c.cenfus  potuiHentaiquari 
cubo  &  numeris,  &  ita  pofifes  compiere  ca- 
pitulum  pro  numero  iterando  pofitioncm  &c 
perueniens  ad  complcmentum  regulac  pofi- 
t«in  capiculofuo  trigefimofeptimo, 

Quartus  modus  dicitur  deiiuatio,  6V  fit  hoc 
modo :  Cognitus  eft  modus  capituli  cubi  & 
rerum  arqualium  numero;dicesigiturderiua- 
tiue  quadrando  vtrumque  igitur  cubus  cer*. 
fus  8c  cenfus  funt  asqualia  numero,  quia  fi* 
cut  ces  eft  t>,cubica  cubi,ita  cenfus  cft  &.cu- 
F  f  2  bica 
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Cubus  &  res  sequales  numero, 
Cubus  cen.  &  cenfusa?qualia  numero. 
Cubus  aequalis  rebus  &  numero. 
Cubuscen.  a»qualis  cenfibus  &  numero. 


bica  cubi  cenfus:ideo  modus  in  vtroque  eft 
prarcise  vnus ,  excepto  quod  in  primo  in- 
uenies  valorem  rei,  in  deriuatiuo  valorem 
cenfus.  Quare  pro  habendo  valore  rei,  ac- 
cipe  poftmodum  v.  asquationis  cenfus, 
&  haec  eric  valor  rei,  Ec  hoc  modo  inueni- 
mus  20.  capicula  deriuaciua  explicata  in  ca- 
pitulo  vigefimo,  vbi  adfunt  figna  crucis  aut 
ftellae,&  fimilicev  inuenimus  o.capiculaqua; 
vocantur  affimilaca  ,  veluti  in  cenfu  &  re 
aequalibusnumero  elicis  cubum  cenfus  & 
cubum  ajqualia  numcro,  nam  ficut  cubus 


Cenfus  &  res  squalia  numero. 
Cubus  cenfus &  cubus  arqualia  numero. 
Cenfusajqualis  rebus  &  numero. 
Cubus  cenfus  aequalis  cubis  &numero. 


eft  cubus  rei,  ita  cubus  cenfus  eft  cubus 
.cenfus.  Quare  inuenies  aequacionem  per 
capkulum  cenfus  ,  &  rerum  a=qualium  nu- 
mero,  &  habebis  valorem  cubi.  Vt  i<ricur 
habeas  valorem  rei,  accipe^.  v.  cubam  ta- 
lis  valoris.  Hucufque  ifti  modi  funt  vni- 
uerfales  demonftratiui  &  infallibiles. 

Quintus  modus  eft  fimilicudinis  ,  &  eft 
quadruplex,  &  non  eft  nec  generalis  necde- 
monftratiuus.  Primus  fumitur  a  fimiiicudi. 
ne  augmenccrum  in  aequationibus  vt  de- 
monftratum  cft  in  capitulo  vigefimo  fecun- 
do  nam  per  talem  fimilitudinem  augmen- 
torum  venamur  capitula  plurima  particula- 
ria  ,  velut  capitula  cenfus  cenfus  rerum  & 
numeri.  Secundus  modus  fit  per  fimihtudi- 
nem  conuerfionis  aequationis,  veluci  dicen- 
do  i.cu.  p.  <j.  co.  aequatur  9.  valor  rei  eft 
vt  vides.  Si  vero  dicas  'i.  cu.  a?quacur  6. 


1.  cu.  p.  6.  co.  aequalis  9. 
Valor  rei. 
$t.  v.  cu.      i8f  p.  4-i-  m. 
^.i8f  m.  4f. 

1.  cu.asqualis  6.  co.  p.  $. 
Valor  rei, 


v.  cu. 


v.cu.  47- p.  il±p. 


v.  cu.  4f 


1 

1« 


co.  p.  9.vaIor  rei  eft  vt  videsetiam.  Ma- 
nifeftum  eftautem  quod  fecundus  valor  ha- 
bet  dependenciam  a  primo  &  eft  caiis.  &c- 
cipe  fecundam  parcem  prima:  sequationis 
qu*  eft  4^-  pro  prima  in  fecunda  «quacio- 
ne,  deinde  cuba  tcrtiam  partem  rerum  qua: 
eit  2.  fic  8.  &  eam  duplica,  fic  1 6.  detrahe 
16.  a  quadraco  prima;  partis  binomij  pri- 
mae  aequacionis  &  fui  tecifh  &  eft  2 87-  re- 
manet  u-~,  hoc  adde  &  minue  tamquam 


radicem  in  fecunda  a»quatione.  Habes  igi- 
tur  fecundam  aequationem  extracram 
ma,  &  camen  haec  regula  non  eft  ornnind 
generaliflima  quia  non  cenec  ,  quando 
cale  duplum  cubi  cercix  partis  rerum  non 
poceft  detrahi  a  quadraco  fecundse  par* 
tis  binomij  &  rccifi  prinix  squationis.  Ec 
ita  excraxi  conuerfionem  capituii  cubi 
aequalis  rebus  &  numero  ,  in  capitulurfl 
cubi  &  rerum  aqualium  nUmero  fub  eif- 
dem  cerminis  pracise,  acumen  negiexi  po« 
nerein  capiculo  vigefimo  primo,  quia  non 
eft  generalis,  fcd  faSicin  di&o  calu.  Ter- 
tius  moduseft  ex  funilitudinesquacionurn* 
velutifi  dico  1.  cu.  p.  <j.  co.  «qflatui  & 


1.  cu.  p.6.  co.  scjuaiia  2. 

Valor  rei, 
Ri.cu.  4*  m.  2.  m.  ^i.  cu.  z. 

Cubus  eius, 
4.  p.  ^.cu.  43z.  m.  z.  m.      cu.  8^4* 
6.  res, 

31.  cii.  S<?4-  m.  fy.  cu.  4^2. 


I.  cu.  a^qualis  6.  co.  p.  6. 
Valor  rei , 
cu.  4.  p.       cu.  2. 
Cubus  eius , 
4.  p.  fy.  cu.  452.  p.  2.  p.y..  cu.  Ui. 
6.  res , 

fy.  cu.  S^.p.  ^i.  cu.  452. 


Videoquod  valor  rei  eft      cu.  4.  m. 
cu.  z.Sc  videoquod  cubus  eius  eft  4.  p, 
cu.  452.rn.  2.  m.       cu.  854,  fcvidid 
qu6d  6.  co.  funt  ^i.cu.  8(^4.  m.  Rr.  cU.432. 
Igitur  video  qu6d  vbi  partes  cubi  fuiw  p, 
partes  rei  func  m.&  c  contra:&  qu6d partei 
cubi,quac  funt  numerus&  func  4.cV2,detra- 
lwntur  ideo  dico  quod  fi  deberent  detrahi, 
ita  quod  i.cu.eflec  aequalis  6.  co.p. nuiuero 
oporcct  vc  partes  omnes  fint  p.  Igitur  par- 
tes  numeri  cubi  neceflario  aggregabumur. 
Dicam  igitur  quod  aggregacis  paitibus 
fqus  erant  m.  inpriraa  aequatione  )  ita  vt 
vaior  rei  fic      cu.  4.  p.      cu.  2.  fiet  1. 
cu.xqualis  6.  Co.  p.  6.  quia  ficut  2.  detra- 
clum  a  2.  in^prima  xquacione ,  fuit  caufa 
quod  1.  cu.  p.  6.  co.  aequaretur  2:  ita  2.  ad- 
ditum  ad  4.  facit  6.  &  eft  caufa  quod  1. 
cu.  a:quecur(J.  co.  p.  6.  Ec  hoc  modo  ex- 
traxi  capituium  cubi  a-qualis  rebus  &  n» 
mero  ex  capitulo  cubi  &  rerum  asqualiuni 
numero.  Nam  hoc  inuento  vidi  quodpar- 
tes^  arquationis  remanebant  exdem,  « 
quod  femper  componebant  numerum  x- 
quationis,  vrpote  6.  quare  dixi  oportet  h- 
cere  duas  partes  ex  numero  aflignato  ex 
quarum  mulciplicacione  producacur  cubus 
terciae  parcis  rerum  ,  nam  vidi  quod  in 
cunda  atquacione  parces  inuiccm  duclsc 
producebanc  cubum  cercia;  pards  rerum,  & 
fimul  iundlae  faciebanc  didum  numerum. 
Et  hoc  modo  inueni  capitulum  cubi  z- 
qualis  rebtis  &  numero.   Quartus  autcm 
modus  fimilitudinis  eft  vtconfideres  rcluci 
in  cefibus^qualibus  rebus&numerocapi- 
tulum  cft  fimik  capitulo  o*e  cenfibus  &rebus 

sequatibus 
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arqualibus  numero,  excepto  quod  inillo  ad- 
ditur  radix  aggcegati  dimidio  rernm,  in  alio 
minuitur.  Igicur  verifimile  eft  quod  in  ca- 
pitults  cubi  rerum  &c  numeri  fic  etiam  par- 
ua  differentia  &  quafi  fimilis.  Ec  ita  eft, 
iiam  in  capitulo  cubi  squalis  rebus  &c  nu- 
mero  adduncur  %l.  cubse  inuieem  ,  8c  in  ca- 
pitulo  cubi  &c  rerum  sequalium  numero 
minuancur  aitera  ab  altera.  Et  fimiiicer  (1- 
cut  in  capitulo  cenfuum  rerum  &c  numeri 
dimidiantur  radices  &  quadrantur  ,  ita  in 
capicuio  cubi  rerUm  &  nameridebec  alfumi 
T  cadicurn  &debet  cu.bari,  &  ita  iti  cenLi 
cenfus  allumi^-  radicum  &  reduci  ad  cen- 
fum  cenfus.  Ec  fimiliter  videmus  qtiod  in 
capitulls  cenfuum  rerum  &  numeri  arqua- 
tio  eit  ex  genere  Bt.  fimplicium  in  vnoquo- 
que  capitulo  eorum,  igitur  in  cubo  erit  ex. 
genere  B£-  cubarum,  Sc  in  capitulis  cen- 
iuum  cenfus  &c  cenfus  &  numerierit  ex  ge- 
nere  B£.  fy.  &  ita  in  capkulis  relaci  rerum 
&  numeri  erit»ex  genere  $£.  relatarum  , 
quamuisaliquando  Coniungantur  numeris, 
aliqtiando  fint  B£.  v.  vnum  eft  quoJ  xqua- 
tio  eft  femper  de  genere  maiorisHlenomina- 
tionis  ,  &c  lioc  in  capitulis  vniuerfalibus  , 
natn  in  particuiaribus  vides  qu6d  regula 
non  tenet ,  quia  btnomia  &c  recifa  fimpli- 
cia  feruiunt  capituhs  cubi  «qualis  rebus 
&  numero  &i  cubi  $c  numeri  ^qualinm  re- 
bus  vt  vifum  elt  in  capituio  vigefimo  it> 
cundo,  &  plenius  videbitur  infra.  His  igi- 
tur  modis  bene  intelledis  aditus  patet  ad 
omne  capitulum  ignotum ,  nam  poftquam 
inueneris  legulam  ,  fempet  (fies  expertusj 
facillime  inuenies  eitis  demonftracionem  &c 
Geometricam  Sc  .Arkhmeticam* 


Capvt  XXVIII. 

Ve  Capitulo  generali  cubi  rerum 
xqualium  numero,  Magi/lri  Nico- 
lai  Tartaglidi  Brixienfis. 

HO  c  Capitultim  habui  a  pr*fato  vi- 
ro  ante  coiifiderar.ionem  demonftra- 
tionum  fecundi  hbri  fuper  Euciidemj  &  £- 
quatio  hasc  cadit  in  fy.  cu.v.  binomi)  exge- 
nere  binomi)  iecundi  Sc  quinti  m.  cuba 
vniuerlali  recifi  eiufdem  binomij.  Et  eit 
exemplum  Bt.  v.cu.  bi.  7.  p.  2.  m.  B£.  cu. 
v.  bi.  -/.m.  2.  poteft  efle  valor  rei  cuius  cu- 
bus  cum  rebus  xquaturnumero&  aliquan- 
do  talis     vniuerfalis  aequiualet     cu.  reci- 


Bi.cu.  9.m.  Ri,  cu.  3. 
B>cu.  245* p.  Bt-  cu.  81.  |  ]jt.  cu.  2.187.  §* 
|     Bi  cu.  9. 


Cubus 9-p. ri.cu. 21 87.111. Bt.cu. 6 \6  i.m.j. 
9.  resBi.  cu.  6$6t.  m.  gi.  cu.  1 1 87. 


6. 


tunchiceft  vaior  rei,  cuius  1.  cu.  p.  9.  cti- 
«quantur  6.  llurnero  ':  nam  cubus  eius  eft 

9.  p.  B£.  cu.  21  87.  m.  ty.  cu.  6 $61.  m. 
quod  eft  diceie  6.  p.  B/.  cu.  2187.  m.  gt. 
cu.6$6i:  fed  9.  co.  funt  y..  cu.  6 56^1.1»* 
^i.  cu.  2187.  Igicur  iundise  9.  res  cumcu* 
bo3  faciunt  6.  prxcis^  ,  eo  qu6d  ambae  Ri. 
fimul  cadunt :  &  aliquando  dicta  sequatio 
«vjuiualet  numero^  &  defignatur  per  ipfum4 
Veluti  fi  dicam  i.  cu.  p»  9.  co.  squantur 
x6 .  tunc  asquacio  rit  vt  vaior  rei  fit  ^t.  v» 
cu.  Bi.  19^-.  p\  1 }.  rh.  Bi.  v.  cu.Bi.  196.  rrt* 

1 3.  B£.  autem  1 96.  p.  1  3.  eit  27.  cuius  B/» 
eu,  eft  y.  &c  r*.  196.  m.  13.  eft  1.  cuius 
fy.  cti.  eft  1.1  Igitur  valor  rei  eft-B/.  cu» 
27.  m.  Bi.  cu.  i.  quod  eft  dicere  2» 
&  aliquando  reducitur  acquatio  ad  aequiua* 
lens  numero,  fed  non  eft  numevus  de  fa£lo> 
fed  reducibilis  arte  ad  numerum.  Veluti  1* 
cu."  p.  6.  co.  aqnalia  10.  jequatio  eft  Bi.  Vi. 
cu.  g£.  108.  p.  io.  m.  B£.  v.  cu.  Bi.  ioS.  mv 
io-  &  hoc  eft  in  veritate  2:  non  tamen 
fimpliciter  reducitur  ad  2.  quia1  fy.  10 8»  pt, 

10.  &  Bt.  108»  m.  1  o.  funt  quantitates  fur- 
da:,  &c  mulcoplus  earum  Ri.  v.  cu.  attamen 
d\t%x  B£.  v.  cu.  detrada:  inuicem  SEquiua- 
lenc  2.  quia  6.  co.func  12.  &c  i.cu.  eft  8.  &t 
cocum  aggregatum  eft  20.  Cum  igitur  cu^ 
bus  cum  rebtis  a?quatur  nuinero ,  accipe  -f 
radicum  &c  cuba  ,  deinde  quadra  dimidiuni 
numeri ,  &c  iuuge  hos  duos  prouentus,  &C 
aggregati  accipe  R£ ,  huic  B£.  adde  dimi- 
dium  numeri  propofiti  ,  &c  habebis  bino- 
mium ,  &  ab  eadem  E£.  minue  dimulium 
numerii  &c  habebis  refiduum  >  deinde  acci- 
pe  cubam  binomi)  &fj£.  cubam  refidui» 
&c  minue  Bi.  cnbam  refidui  a  B£.  cuba  bi* 
nomij  per  m,  &  quod  relinquitur  eft  valot 
rei.  Exemplum,  voloajquationem  de  i.  cu^ 
p.  6.  co.  aqualia  1  o.  Accipe  -r  de  6.  qut 
eftnumerus  ferum,  &c  eft  2,  cubafit  8,  ao* 
cipedimidium  10.  quod  eft  5.  quadra  fit 
2j.  iunge  25.  ad  8.  fiunt  33.  accipeB:-  qu* 
eft  »£.  ^3.  ei  adde  5.  fit  B/.  33.  p.  5.  mioue 


U  cu.  p.  6.  co.  a^qualia  10. 

3.  2. 


2. 
S. 


5- 

2f. 


25, 
8. 


33*  P- 5- 
fe£.  3  3,-      J  . 
B^.  v.cu.^£.33.p.5.m.B£.v.cu.^.3  j.m.Ji, 


fatduorum  numerortim  tantum&  exprimi- 
titur  pereos  velutis*.  cu.  9.  m.  B£.  cu.  3. 
%m.  IV, 


etiam  5.  fit  B£.  33.  m.  5.  accipe  cu,  V» 
Horum  binomi)  &c  recifi  habebis  bi.  v.  cu> 
b/.  3  3«.p- j.  &  bi-v.  cu.  b/-  33-  »«  5.minue 
Bi.  cu.  recifi  a  radice  binomi) ,  habebis  va* 
lorem  rei  it^.  v-  eu.  p-  5«  rfl-  v-cUj, 

Bt.  33. rn.  j>  ^  > 

Ec  firoiliter  fi  dicam  quod  Cu.  p.  3» 
co.cequatur  10.  tunc  diuide  3.  numerum 
rerum  per  3.  exic  1*  cuba  n  fic  1.  diui 
de  10*  fit  5.quadra>fic  25.  adde  1.  pro- 
duftum  fiue  cubum  tertiLr  paKis  rerum,  6c 
ff  3  i<J. 


»  ✓ 
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i.  cu.  p.  5.  co.  aequalia 

> 

io. 

2. 

tertiapars  i» 

5- 

cubus  eius  i. 

i. 

26. 

Valor  binomij  $i.      p.  J. 
Vabr  recifi    ^i.  z6.m.  5. 
•    Valor  rei, 

I  Rt.v.  cu.^.itf.p.^  .m.§i.v.cu.^t.26.m.  5. 

*<>.  Accipeigitur  $i.  i£.  &  ei  adde  5.  & 
minue  j.  dimidium  numeri,  habebis  fy. 


x6.  p.  5.  &  J?t.  z6.  rh.  5.  accipe  Bt.  cu_ 
bam  vtriufque ,  &  minue  minorcm  dc 
maiore  >  habebis  valorem  rei  eile  fy.  v 
cu.  $t.  26.  p.  5.  m.  $t.  v.  cu.  ly.  10 
m.j. 

Vc  autem  videas  veritatem ,  quxre  pei 
regulam  feptimam  numetos  multiplican- 
dos  hoc  modo :  Tu  fcis  qu6d  qua<irat« 
partium  funt  v.  cu.  51.  p.  y..  2.600. 
&  ^i.  v.  cu.  51.  m.  2600.  &  quia  tri- 
planda  funt  dieta  quadrata  addendo  aliam 
partem ,  fiat  igitur  multiplicando  per  27. 
habebimus  multiplicatorem  primum  vtvi- 
des,  6c  fecundum,  quos  multiplicabimus  ia 
partesrei.  Multiplica  igitur  ljt.  v.  cli.  n. 
z6  rh.  5.  in  primum  mwltiplicatorem,  & 
iji.  v.  cu.  $t.  16.  p.  5.  in  fecundum  multi* 


Res  ijt.  v.  cu.  $t.  26.  p.  5.  rh.  vz.  v.  cu.  »t.  26.  m.  5. 
i    us  partium,  $t.  16.  p.  5.  m.      16.  m.  5. 

Quadratum  partium  cubatarum  ji.  p.  ^t.  2600.  m.^ji.  m.  2600. 
Quadratum  partium,  Ri.  v.  cu.  51.  p- *t- i^co.  rn  itt  cu.  v.  ji.m  260©. 


Triplurn  quadrati  partuim , 
$t.  v  cu.  1577.  rh.  1895400 

Quadratum  partium, 
fy.  v.    cu.  51.    p.  JJi.  2600. 

Partes  radicis, 
$t.  v.  ca.    i/i.  16.  p.  5. 


at.  v.  cu.  1  577.  p.  ^t.  1 895400. 
b^.  v.  cu.  fi,  rh.  ^t.  2600. 


^i.  v.  cu. 
Produ&um , 


^i.  26.  m.  5, 


26'.  p.  j.  p.  ^i.  v.  cu.^i.  49199554. m.  ^.47585000.  p.  6885.  m.7ozo 
m.  ^s.  2<j-  m.  5.  m.  jll.  v.cu.  ^t.  49299354.111.  ^t.  47585000.  p.  7020.  m.  6 


Preductum  aequiualens  fupeiiori, 
fy.  16.  p.  j.  p.  ^t.  v.  cu.  18954.  m.  155. 
m.  Pfi.  z<>.  m.  j.  m.  ^i.  v.  cu.  $t.  1 89  J4.  p.  1 5 J. 

Cubus  igitur  eft  zquiualens  fuperiori, 
io.p.  Bi.  v.  cu.  ]j£.  18954.  m.  1  j  j.  p.  ^t.v.  cu.  ^i.  18954.  p.  135. 


6885. 


plicatorem  ;  Et  quoniam  omnis  fy.  cubica 
ducla  in  fuum  quadratum  producit  cubum 
fui  ipfius,  id  eft,  talem  numerum  abfque  ^t. 
cu.  igituret  produ&ione  ^i.  v.  cu.  ^i.  z6. 
p.  5.  in  ^i.  v.  cu.  Ji.p.  ^t.  2<>o©.  produci- 
tui -^t.  %6.  p.  5.  Sc  ex  du&u  ^i.  v.  cu.  ^t. 
*<>.  m.  5.  in  ^i.  v-  cu.  51.  m.  ^i.  z(Joo. 
producitur  ^i.  16.  m.  5.  Igitur  iftx  du* 
multiplicaciones  non  plus  producunt  quam 
z<J.  p.  j.  &  ^c-  2<?.  m.  5.  &  quia  vna  eft 
m.  atia  p.  igicur  detracta  vna  ab  alia  pro- 
uenit  10.  p.  produito^.  v.t:u.  ^t.  2(3.  jp.  j. 
in  ^t.  v.  cu.  1577.  rh.  189J400.  rh. 
produclio  $t,  v.  cu.  ^t.  2(7.  m.  j.in  ^t.  v.  cu. 


1 377-  p-  ^i.  1895400.  pro  quibus  mu!t> 
plicationibus  faciendis  per  fextum  capitu- 
lum  ,  cuba  omnia  &  habebis  iit.  16.  p.  5, 
multiplicandum  in  1  377.  m.  ^t.  1895400. 
&  ^i.2<3.m.j.multiplicandumin  1377.P.K. 
1  895400.  Habebis  igitur  pro  prima  roulti- 
pltcatione  ^.49299 3 54  rh.^.47 3 85000 p. 
6885.m.702o:&  pro  fecuda  Ki.49 299554. 
m.  ^t.  47385000.  p.  7020.  m.  (»885.  lgi- 
tur  primum  produ£tum  eft  ^t.  49299354. 
rh.  ^t.  47385000.  m.  155.  &  fecun- 
dum  produ&um  eft  ^t.  49299354.  ta 
47385000.  p.ilj.  fed  1^.49299354.  p.& 
^•47^8_jooo.  m.  faciunr  ^i.  18954. 


^t.  v.  cu.  ^t.  2t>.  p.  5.  m.  ^t.  v.  cu.  ^t.  2(j.  m.  5, 
fy.  16.  p.  5.  ih.  BfL.  i6.  ih.  5. 

^t.  18954.  p.  i3j.m.      189 j4.  m.  135. 
3.  res  ^e.  v^ cu.  |t.  18954.^.1 55.  m.^.y.  cu.  ^t. 18954.  rh.  155, 
cubus  io.m.  ^i.  y.cu'.      18954.  p.iJ^.p.      v.  cu.  ^t.  189^4- fh. 


tur  h«c  produ&a  erunc  fy.  1 895 4.  rh.  155. 
&^t.  18954^  p,  15 j,  Igitur  cubus  totius 
eft  10.  p.  ^i.  v.  cu.  ^i.  18954.  m- 1  35-  & 
v.  cu.  «£.  1 8954.  P* 1 55-  Sed  3.  radices 
^abebirnus  cubando  5.  ht  27.  cuband© 
«iam paues  radicis ,  erunt  ^l.  16.  p.  5.  & 


^i.  2(T.  rh.  5.  duc  in  27.  fic  18954.  p. 
135.  rh,  ^i.  18954.  rh.  135.  Harum  igitur 
partium  cubicae  funt  4,  cadices,  Igitut 
3-radices  funt  ^t.  v.  cu.  j^i.  18^54.^.  135. 
rh.  ^i.  v.  cu.  tyt.  1  S954.  rh.  j  35  adde  hoc 
ad  1.  cu.  vt  videsiu  prxcedcnce  figura,  fi<rc 

I  cu. 
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1.  cu.  p.  3.C0.  iun&a  timul  ic.  quia  parces  t.  p.  cu.  4.  huius  igitur  1-  cu.  sequ,  bi- 
radicum  funt  m.  vbi  partes  cubi  GuiC  p.  &  tibr  6.  een.  p.  4.  &  talis  s,quacio  hon  habec 
econtra, igicur  iunct*  nihil  faciunt.  impedimcncum,  ideo  capitulura  eft  genera- 

liffimum* 


C  A  P  V  T  XXIX. 

cenftbus  ejr  numera 
generali. 

CVm  habueris  capitulum  cubi  aequalis 
ccnfibus&  numerotunc  per  pnmam 
conuerfionem  capituli  21.  conuertes  illud 
in  capitulum  cubi  &  terum  zqualium  nu- 
mero  ,  deinde  quacres  asquationem  cubi  $c 
rerumaequalium  numero  per  pratcedens  ca- 
pitulum ,  qua  habitl  quaere  sequationem  ca- 
pituli  cubiarqualis  cenfibus  &  numero  per 
diclam  primarn  conuerlionem  capituli  nL 
quae  asquatio  erit  valor  rei  quxfita;. 

Exemplum  1 .  cu,  a*quatur  1 cen»  »5» 
1 1  i-f .  volo  fcire  valorem  rei  diuide  per  pri- 
mam  regulam  capituli  il.  i  2 i~.  per  1 
exit.  9«  numerus  rerum  quadra  1  5-7-.  fit 
iSz-f-.diuide  n\~,  p.182^. cxir.  «y.mul- 
tiplica  y.  per  9.  habes  6.  igiturper  di&airi 
tegulam  i.  cu.  p.  9.  co.  icquatur  6.  quare 
pei  pra:cedens  capitulum  valor  rei  eit  $t.cu. 
9.  m  cu.  j.  diuide  igitur  pet  diciam  re* 
gulain  9.  numerum  rerum  per      cu.  9.m. 

cu.      exit.  fy.  cu.  2731-.  p.  4r-P 
cu.  jo-f. vaLorrei  de  i.cu.xquali  ce. 
f>-  1217.  nam  cubus  huius  trinomij  xqua- 
tur  1  j-f.  ce.  p.  111     ex  finet  26'  capi- 
tuli. 

Et  limiiiter  fi  dicat  1.  eu.  xquatur  6.cen,. 
f>.  1 8.  tunc  diuidemus  1 8.  per  6.  numerum 
cenfuum  cxit.  5.  numerus  rerum :  diuide 
etiam  1$,  per  $6.  quadratum  numericen- 
fuum  fit-7-.  deinde  multiplicabimus-^-.  irt 
j.  hc  r-p  pronumero.  Igicor  i.cu.p.  3.  co. 
acquatur  i-j-quare  res  valec  iji-cu.  1.  m.  j^. 
cu. -7. diuide  3.  per  cu.  2.$t.  cu.  -f-. 
exit  ^i,  cu.  32.  p,  a.  p.  m.  cu.  2.  &  hiceft 
valor  cuius  1.  cu.  qui  clt  r^.  cu.  629856.  p. 
fc.  cu.  74649$.  p  90.  arquatur  1  8.  p.  6. 
cen.  nam  6.  ccn.  funt  ru.  cu.  629856.  p.  ty. 
cu.  746496.  p.  72.  igirur  additis  18.  fient 
rquali*  cubo  prout  pacuit  in  26*  capi- 

tuln. 

Aliusmodus  longc  facilior,  cuba  tcrtiam 
parrem  cenfuum  5c  eam  dupla,  &  totum 
hoc  adde  ivunero  quem  habes  &  dc  toto 
hoc  agregato  fac  duas  partcs  ex  quarum 
multiplicatkmeproueniatcubus  cenfus  ter- 
tixpartiscenfuum  &*7£.  cubicae  taLium  par- 
tium  limul  hin&X  addita  tertia  partecen- 
fuum  conltituuut  valorem  rei. 

Exemplum  1.  cu.  xquatur  6.  cen.  p.  4 
accipe  J  .de  6.  quod  cft  2.  cuba  eum  fit  8. 
dupla,lk  16  ai^de  ad  4  fit^o.  dcinde  cuba  2. 
teitiam  parteni6.n\  S.quadra  fit  64.  &  hoc 
eft  cenl6s  cubi  de  2.  fac  igitur  de  20. 
dnas  partei  cx  quarum  multiplicatione 
vnius  in  aiteram  iiat  64.  &  erunt  partes 
16.  &  4.  accipe  igitur  radices  cubasvtri- 
ufque  $c  ernnc  i^.  cu.  16.  &  "Rl.  cu.  4. 
has  iunge  fimul  adde  2.  tertiam  partem 
cenfuum  habcbis  valoremtet^.cu.  16.  § 


Capvt  XXX, 

Ve  capiiulo  generali  habente  tantutft 
vnam  exceptionem  qumnd&  tubus 
ayuatur  rebm  &  numero, 

HOc  capitulum  eft^fere  conuetfum  ea* 
pituli  28'.  Accipe  igitur-^-.  rerum  3£ 
cuba  t  deinde  quadra  dimidium  nurneri,& 
ab  eo  minuecubum  tertiae  partis  rerum  iarrt 
feiuacum  &  ^t.  tefidui  adde  &  minue  a  di* 
midio  numeri ,  &  habebis  fimilicer  bino- 
mium  Sc  recifum  quorum  capies  ^i.  v.  8t 
iunges  eas  perp.  Sc  aggregacum  eft  vator 
rei  exemplum  i.cu.  «quatur  6.  co.  p.  io» 


J  1.  cu.  axjualis  6,co.  p.  10. 


2. 

2. 

8. 

J.  p.  ^t.  17. 

5.  rft.  fy.  17. 


^i.v.cu.^.p.^i.  ly.p.^t.  v.cu«5>  m.Ri. 1 7% 


accipc-f.  de  6. numeri rerum  &  eft  2.  cuba 
fit8-  acctpedimidium  numeri  &  eft  5.  qua 
drafic  25.  ab  hoc  detrahe  8*cubum  tettiae 
partis  terum  fic  i^.accipe  ^.fit  iji.  i7.han<S 
adde  6c  minue  dimidio  numeri  quod  fuit  5 . 
habeb  binomium  5.  p.  5^.  17.  &recifum 
j.m.  ^i.  17.  horum  accipeiji.  v.  cubas  Sc 
iunge  per  p.  &  habebis  valoremrei  J^.  v» 
cu.  5.  p.  fy.  i7-p.  ^t.  v.  cu.  5.  m.  ^d.  17-ex 
hoc  patet  vt  di<Hum  eft  quod  vbi  cubus  tet- 
tix  partis  rerumeft  maior  quadrato  dimidij 
numeri  ,  wnc  nulla  poceft  fequi  a:quacio, 
alicer  autem  femper  fcquitur  &  hocetiam 
ego  inueni  ex  regulis  capicuii  27'  ficut  &  cm- 
nia  reliqua  prccer  ilLa  duo  quibus  alTigniui» 
auttores  fuis  locis. 


Capvt  XXXI. 

Vtcapitdo  &  regulisfariicularibttscutt 
tqualis  rehus  &  mtmefo. 

SVnt  autem  modi  particulares  cubi  aequa- 
lis  rebus  Sc  numtto  tres,primuseft  vt  ad* 
dendo  velininuendo  caiKum  de  numero  ad 
cubum  proueniat  proportio  radicis  cubic» 
numeriaJ  vnitatem  talisqualnseft  propor- 
tio  numeriad  radices  cunc  diuide  1.  cu. 
p.  vel  m.  numero  illo  per  r.  co.  f.  vel  m. 
Bt.  cu  numeri  illius  &c.  prouencus  eft  xqua- 
tio  vc  incapitulo  j  i*di6tum  eft.exemplutn 
Ff  4  i-cu. 
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1.  cu.  «quatur  16.  rebus  p.  11.  tunc  hxc non 
poteftfolui  per  praecedens  capitulurn  fed  ad- 
demus  27.  vtrique  parci  &  fiet  1.  cu.  p. 
27.  xquaiia  16.  rebus  p.  48.  quare  cum 
proportio  48.  ad  16.  fit  tripia  »  &  $£.  cubi- 
ca  27.  eft  3.  igitur  diuidemus  i.  cu.  p.  27. 
per  1.  co.  p.  3.  &  exibic  1.  cen.  rn.  5.  co. 
p.  9.  diuidcmus  etiamitJ.res  p.  48.  peri. 
co.p.  j.  exit.  16.  igituri.  cen.  m  3.C0.  p. 
<>,  aequatur  16.  igitur  1.  cen.  aequatur  3.  co. 
p.  7.  quare  res  valet  9-5%  p.  i-|-.  &  ita 
dc  aliis.  Et  fcias  quod  numerus  qui  additur 
vel  diminuitur  eft  femper  cubus. 

Secunda  reguU  eft  quod  fi  potes  diuiderc 
numerum  rerum  in  duas  parces  ica  quod 
multiplicata  vna  per  alterius  proueniac 
numerus  ,  tunc  facta  tali  diuifione  acci- 
pe-p  partis  cuiuserat  accipienda  &ip- 
fum  adde  alteri  numero,  &  totius  accipe 
$t.  cui  adde  dimidium  $i.  partis  cuius  acci- 
pienda  etat  iji.  &  aggregatum  tfi.  valor  rei. 
exemplum  1.  cu.a?quatur  10.  co.  p.  3  2.  tunc 
quia  ex  20.  poffunt  fieri  dua;  partcs  qua: 
funt  16.  &  4.  ex  quarum  multipiicatione 
vniusiniji.  alterius  fit  3  2.  (  nam  ex  i(j.in 

2.  yt.  4.  quaz  eft  altera  pars  fit  3 1.  )  igitur 
hoc  ftante  accipe  de  4.  cuius  eft  accipien- 
da  $i.  &  eft  1.  &  adde  i>  ad  16.  fit  17.  accipe 
5^.17.  &eiadde  i.dimidium  4.  fit  1^.17, 
p.  1  valor  rei. 

Aliud  exemplum  1.  cu.  aquatur  2  9.co.p. 
52.  quia  igicur  ex  29-  pollunt  fieri  du£e 
partesex  quarum  vna  qna*  eft  13.  in  y..  al- 
terius  quaieft  4.^.  16.  fic  52.  nami^.  1^4. 
facit  5 1.  igitur  accipe  -p  de  16.  quod  eft  4. 
adde  ad  13.  ht  ^.accipe  ^.i^.cuiadde  2. 
dimidium  ^l.iS.  fit  valor  rei  iji.  17.  p.  2. 

Aliudfi  dicat  1.  cu  sequatur  6 5.  co.  p  8. 
quiaigiturex  65.  poffunt  fieri  du«  partes 
&  funt  64.  &  1.  ex  quarum  vna  in  al- 
terius  fit  8.capiam^-.  de  64.CUIUS  erat  acci- 
pienda  i^.  cV  eft  16.  addo  1.  alteiam  par- 
tem  fit  17.  cape  ^i.  17.  &  ei  adde  4.  dimi- 
dium  ^t.  64.  fiet  valor  rei$t.  17.  p.  4. 

Aliud  i.cu.xquetur  2  3.co  p.2  8.tuncquia 
diuifo  23.  in  16.  &  j.fy-.i6.<\ux  eft^.du&a 
in  7>facit  2  8.ideocapiam  -^-.de  16.  quodefl 
4.  addoad  7.fit  1  i.capio  1 i.&  ei  addo  di- 
midium  iji.  16.  quod  eft  2.  fit  valor  rei  §i. 
11.  p.  1.  &  quodhoc  fic  verum  patet  nam 


Res      1  1.  p.  2. 

2 3.  Res  ^.5819.  p.  4tT.\  difterentia. 
Cubus     581 9.  p.  74.'  28. 


a^.resfunt  fy.  5819.  p.4^.&  cubus  eft  ^i. 
5  8 1 9.  p.  74.  igitur  difFerentia  eft  1 8.  qua- 
re  1 .  cu.  aquatur  23.  rebus  p.  28.  quodeft 
probandum. 

Et  iimiliter  fi  dicas  quod  1.  cu.  a?quatur 
lebus  24.  p.  ijf.tJ.p.  i2.numero,diuides  nu- 
merum  rerum  in  24.  tky..  6.  ita  quod  fy. 
ducla  in  Ri.  alterius  partis  quas  eft  fy.  24. 
facit  12.  cape  igitur  ~.  24.  quod  eft  6.  adde 
ad  jji.^.alteram  partem  fic  6.  p.  <a.  huius 
accipe  ^i.v.  qucEeft  ^i.  v.6.p.6.cui  addedi- 
midium  3^.  24.  quod  eft^t.  6.  fict  valorrei 
fy.  v.  6.  p.  j^,  6.  p.  i.  y..  6.  huius  1.  cu.  #• 


quabitur  rebus  24.  p.  Ri.  ^-p.  ia«  nu' 
mero. 

Tertiusmoduseftquod  cum  fuerint  duo 
numeri  producentes  numevum  aequationis 
quorum  vnus  eorum  fit  Bi.  aggregati  ex  nu- 
mero  rerum  &  reliquo  numero  ,tunc  nume- 
rus  ille  qui  eft  ^i.  erit  valor  rei.  Exemplum 
1.  cu.  a-quatur  24.  3 1. c0-  tunc  valor  rci 
eft  6.quiadiuifo  24.  per^.exif  4.  quiad- 
ditusad  3  2.  facic  36.  quadratum  de  6.  &  fi- 
militer  1 .  cu.  aequatur  24-  P*  10  co" rcs  va" 
lebit  4.  quia  diuifo  24.  P«  4'  «it  6.  qui 
additus  ad  10.  facit  16.  quadratum  de  4. 
Et  ita  1.  cu.  a?qualis  24.  p.  61.co.res  vale- 
bic8.  eo  quoddiuifo  24.  per  S.exit  3.  qui 
additus  ad  61.  numerum  rerum  facit  64. 
quadratum  de  8.  &  ita  1.  cu  aequatur  14  p. 
57 y.  co.  quia  ponendo  24.  valorem  rei  fi 
diuidatur  24.  per  24-  l-  *lui  ad&wstf 
575.  facit  576.  quadratum  de  24. 


C  a  p  v  t  XXXII. 

Ve  capttulo  cubi  &  cenfus  tqualium  »«- 
mero  ejr  eji  gemralehabemvnam 
exceptiottem  tantum» 

CVba  in  hoc  capitulo  -p  numeri  cen- 
fuum  &  produdtum  dupla  ,  &  hoc  dii' 
platum  minue  a  numero  quem  habes  &  de 
refiduo  fac  duas  partes  ex  quarum  multi- 
plicatione  prodocatur  cubus  cenfus  tenis 
partis  numen  cenfuums  iilarum  partium  ac- 
cipe  ^i.  cubicas  &  eas  iunge  fimuj  &  ab  his 
minue     numeri  cenfuum  &  quod  ■''ggte- 
gatureft  valor  rei.  exemplumi.  cu  p.6.cen. 
a;quatur  $6.  dico  cuba  2.  tertiam  pauem 
ccnfuum  fit  8.  dupla  fit  \  6-  detrahe  a  $6.k 
20.  fac.  igitur  de20.duaspartes  ex  quan  m 
multiplicatione  producatut  64.  &  partes 
erunt  1 6.  &  4.  accipe  igitur  Bi  cu.  16.  &  41 
&iungefimul  fient  »i.  cu.  16.  p.  Ri,  cu.  4. 
ab  his  minue  2.  tertiam  partem  cenluum 
fiet  valor  rei  Si.  cu.  1 6.  m.  2.  p.  Ri-  cu.  4. 
&eft  hoccapitulum  ferme  conutrfu.  2  '. 

Alius  modus  eft  vt  conuerras  capitulum 
hoc  in  capitulum  cubi  aequalis  rebus  &  nu- 
mero  deinde  inuenias  acquationem  per  ca- 
pitulum  2 1 m  &  ab  ea  minue  -p  numeri  cen- 
fuum.  exemplum,aliquis  dixerit  multiplica- 
ui  numerumin  fuam^.p.  3.&prouenitir.' 
tunc  fupponemus  illum  numerum  fore  1. 
cen.  qui  mulciplicatus  in  Ei.  fuamp.  5.  pro- 
ducet  1 .  cu.  p.  3.  cen,  &  hoc  ajquatur  21. 
quare  fequendo  capitulum  2  irain  fuacon- 
ueriione  accipe-^-.de  ^./nusneri  cenfuura 
quod  eft  1 .  &  cuba  fit  1 .  adde  ad  1 1  •  fit  2  2. 
quadra  etiam-3.  numerum  cenfuum  fit  9. 
accipe-J-  eius  quod  eft  3,  &  muitiplicain 
1.  quodeft  -^.  numeri  cenfuumfit  3.  detra- 
he  ex  2  2.remanec  19.  habebis  igitur  1.  cu. 
aqualem  3.  eo.  p.  19.  fac  igtcur  de  19. 
duas  partes  exquarum  multiplicacionepro- 
ueniat  1.  cubus  tertia;  partis  numerirerum 
&  erunt  partes        p.  sp..  89-^-.  &  $)-f.  m- 
^t.  89^-.  harum  r  .  cubicae  iuncla' detraito 
-f-  numeri  cenfuum  facienc  valoiem  rei,igi- 
sur  res  vaiet  ^c.  v.  tu.9-7.  p.^-Sp-^.ni  1. 

P  r.  ; 


p.  rj.  v.  cli.  xn.  Rt.  89f.  quod  autem 
ita  ht  per  probationem  experieris  hoc  mo- 
do.Piimoinueniasquadrata  partium  fecun- 
dumregulam  cubandi  trinomia  &  quadra- 
tum  pnmae  partis  eft  Rt.  v.  cu.  1797-'  p«  W- 
3  2  2 1 9f  •  &  quadratum  fccundx  partis  Ci- 


militereft^.  v.cu.  179—.  m.  52219— 
&  quadratum  tertiae  partis  eft  1.  ex  his  qu* 
dicta  funt  in  capitulo  nono  &  produduni 
trium  partiura  inuicera  eft  m.  1.  ex  eadem 
regula. 


Rt,  1.  V.  cu.  9T.  p.       89f-  I  P-       v-  cu.  9-.  m.       89-f.  |  m.  [.  r>  j  m.  1. 

Ri.V-CU.i79f.  p.Ri.  322I9f-  [ V.  CU.  I79T-.m.  ^..J22I9T-.  |  u  j. 


Sequere  igitur  regulam  vt  in  capitulo  quae  omnia  fimul  iun&a  faciunt  i9.  m.  7. 
28*  fecifti  habebis  ptimo  partes  cubi  9t.  quod  eft  1 2.  dein^e  tripla  partes  omnes  vt 
p.  rj.  89.f .  p.  9f ,  m.  r>.  89f .  rn.  i.m.6. 


vides 


iji.v.  cu.4846^,  p.  Ri.  2348783  jf.  j  st.v.  cu.4846.T.m.  r>.  23487833^.)  3. 

triplata  quadratorum. 


Cum  igiturmultiplicauerimus  duo  qnx-  ex  tribus  trinomiis  quare  cubus  totus  eric 
libetex  his  triplatis  vt  vides  in  tribusfigu-  compofitus  ex  9.  partibus  &  I2.iamprius 
ns  in  reliquam  partem  fient  tria  produ&a  feruato. 

Ri.  v.cu.  4§4<jf .  p-      2348783  jf.  p.  1.  Bt.  v.cu.  4846^.  m.  Ri.  2 ^487833—. 

m.  1. 


m.  Rt.  v.  cu.  4846-fp.  Ri.  2348783  3T.  p.  1.  r>.  v.  cu.  4846-f.  m.  r/.  2348785  $f . 


r>.  v. cii.  48467-.  p-      2 3487S3 ^f .  p.  1.  j4 
Ri,  v.  cu.  9f .  m.  R£.  89f . 


p.  «i.  v.  cu.  46041^-.  p.  y..  2ii977(S95o.f .  m.  r>.  20962891  1777. 
m.^i.  2096354180^. p.  1.  r>.v.  cu.  2^6T.  m.  Ri.  65063-^. 

R£.  v.  eu-4846f .  m.      2348783  jf .  p.  I.  2. 
Ri.  v.  cu.  9f  •  p-  Ri.  89f . 

p.  ^i.  v.  cu.  460417-  p.  fy-  20^63541  8cf.  m.  Ri.  21 197765150^. 
m.  Rt.  2096289117-7^.  p.  l.Ri.  v.  cu.  2  5<jf .  p.Ri.  6506 


Igirur  cubus  totus  eft  1  2.  m.  Rt.  v.  cU. 
4846-7.  p.  r>. 2348-783 3f .  m.l.  Rc.  v.  cu. 
4846^.  m .  Ri*  2  3  487  8  3  3f .  p.  1.  Ri.  y.  cu. 
46041  f.  p.  R-'.  2 i-T977695of .  m.  Si. 
209^289117^-™-^  20963  54180-^.  p.I. 

v.  cu.  256T„  m.^i.  65063^ ■  p.Ri.  v.  cu. 


46041^.  p.  ^i.  209635418077;.  m.  ^ii 
2119776950^.  m.  20962891 17-77.  P* 
1.  -i.  v.  cu.  2^6f  •  p.  ^i.  65063^ .Hoc  viio 
quadia  trinomium  dueendo  quamlibec  par^ 
tium  in  totum  trinomium  hoc  modo. 


^t.  v.  cu.  9-f.  p.  1^..  8^f .  p.  ^i.  v.  cu.  9t.  m.  ^i.  89^.  m.  1. 
m.  1. 


m 


y..  v.  cu.  9f  i  p.  r^.  89f .  m.  ^t.  v.  cu.  9t.  m.      89T.  p.  1. 1 , 


^i.  v.  cu.  9f •  p.  i^.  89f .  p.     v.  cu.  9f .  m.  R2.  89f.  m.  1 . 
Ri.  v.  cu.  9f  .p.  Ei.  89f  • 

p.  Ri.  v.cu.  i79f .  p-  Ri-  3  221 9f  m.  Ri.  v.  cu.9t.  p.fii.  89f .  p.I.  ii 


Ri.  v.  cu.  9  T.  p.  Ri.  89f .  p.  R£.v.  cu.  9f .  m.  R4.  89T.m.  1. 
Ri.  v.  cu.  9-f.m.  Ri.  89t. 

p  Rt.  v.  cu.  i79f  •  ni.  Ri.  322197-.  m.  m.  v.  cu.  9  *-.  m.  i^.  89f .  p.  1.  1. 


Multiplica  igitur  totamfummam  trium 
productoLum  per  3  &  habebis  9.  m.  ri.  v. 
cu.  256^.  p.  Ri.  650637-.  m.  s/.  v.  cu. 
25&f .  m.  Rt.  6$o6$~ -p.  Rt.  v.cu.  4846^-. 
p.  Rt.  2 348783  ^f.  p.  »i.  v.cu,  4846^.  m. 
rl.  2*48783  $  t.  m.  ri.  v.  cu.  2^6T.  p. 
R:.  6)-o6  3T.  m.  rl.  y.  cu.  2567-.  m.  Ri* 
65o63f. 

Facla  igitur  aggregatione  partium  cubi 
cum  triplo  cenluwm  fit  totum  21.  p.  Ri.  v. 
CU.  4604  if.  6.  r:.  2 1 197769  Jof.  m.  Ri. 
209628911777.  m.  Rt.  20963  541 80^.  p. 
R^.v.cu.  46041^ .p.«i.  2096354180-^.  m. 
2119776950—.  m.R*.  2096289117-^. 


m.  Ri.  v.cu.  256f .  p.  94.  £5o(»3f .  ra.  Rt* 
v.cu.  256T.rn.  Ri.  65063J .  nam  estcrai 
partes  cedunt  vna  per  p.  alia  per  m.  quia 
funt  numero  &  quantitate  pares.  Oportet 
igitur  vt  tales  partes  fint  aequales  quod  cog-r 
nofcicurquoniam  cabi  earum  partium  funt 
aequales.Sicigitur  conftituemus  adiungen-* 
do  partes  inuicem  vt  totum  vnius  fit  sequale 
toti  alterius  fient. 

46o4if.  p.  *£•  -11977^50^-  ™' 
'20962891 1777.  m.  Ri.  20963 54 i8ot|. 
46041^ .  m.  Ri.  21 1 977^9  5C*Z-™- 

209^2891 17^<  Jp-  ^.-G?6354l8c4|- 

aequa- 
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«rquantar  cura 

p.Ri.  650^3^-.  ^ 

2j6^-.  m.  y-.  6506 3 T. 

Et  quia  vt  vides  partcs  p..  &  m.  nihil  fa- 
ciunt  fequitor  tandem  vt  513.  aequentur 
5>zoS3-r.m.^.  8385156470-f.  <iuod  eft 
duplum  iji.  209628911777-  igiturdemp- 
tis  5 1 3.  ex  92083-^.  remanebit  915707- 
quod  eft  p.  sequalis  Rt.  8385  156470^-.  Sc 
ita  eft  quare  patet  probatio  exempli  non 
minus  vtilis  ipfa  regula. 

Tertius  modus  eft  vt  inuenias  conuer- 
Conem  cubi  &  cenfus  aequalium  numero  in 
cubum  aequalem  rebus  Sc  numero  per  fe- 
cundum  modum  talis  conuerfionis  21.  ca- 
pituli,  deinde  invenias  aequationem  cubi 
aequaiis  rebus  &  numero  ,  &  cum  ea  diuide 
Rt.  numeri  aequationis  cubi  &  cenfuum  ae- 
quahum  numero.  Exemplum  i.cu.  p.  6. 
cen.  sequatur  36.  dicesigitur  i.cu.  aequatur 
5.  co.p.  6.  quarevalor  rei  cft  Rt.  cu.  4.  p. 
ijt.  cu.  2.  cum  hac  igitur  diuide  6.  nume- 
rum  qui  fuit  Kt.  3  6 .  8c  exibit  yalor  rei  Rt.  cu. 
i<J.  m.  a.  p.  Rt.  cu.  4. 


Et  fimiliter  fi  dicat  1.  cu.  p.  11.  ccn. 
acqusuatur  72.  partes  de  11.  erunt  8.  -  j, 
nam8.in  tj.quadratum  3.  fccit  -ji-  igiwi 


Capvt  XXXIII. 

Ve  regutis$wticulmibuscubi& cwfuum 


numero. 


TV  fcis  ex  capituio  binomiorum  &  re- 
ciforum  quod  recifum  fecundum  5c 
quintum  folum  inferuiunt  capitulo  cubi  6c 
cenfuum  aequalium  numero.  Fac  igitur  ex 
numero  cenfuum  duas  partes  ex  quarum 
mukiplicatione  vnius  in  qaadratum  altei  iui 
proueniat  affignatus  numerus.  Quibusin- 
uentisfcias  quoddimidium  partis  quac  non 
quadratur  in  di&a  multiplicatione  eft  pars 
fecunda  recifi  quae  eft  numerus  m.  deinde 
mulciplica  vuam  parte  in  alteram  &  ei  adde 
quadratum  numeri  m-  &  r>.  aggregati  eft 
prirna  pars  valoris  rei ,  aquaminue  nume- 
rum  m,  &  habebis  valoremrei.  Exemplum 


1,  cu.p*  20.  ccn.  sequaliayz. 
18.   2.  partes 

9.  dimidiura  fiue  numerus  m. 

8i,  quadratum  numeri  m, 
18.2.  3  6.  produ6fcum  vniusin  alteram, 


117.  aggcegatum  cuius  Rt.  quaeritur 
rj,  1 17.  m.  9.  valor  rei. 


1.  cu.  p,  2«.  cen.  aequatur  72.  diuide  20.  in 
duas  partes  cx  quarum  vna  in  quadratum 
alterius  fiat72<  &  erunt  partes  18.  &  2. 
nam  1  8.in  4.  quadratum  2.  facit72.  acci- 
pc  igitur  9.  ditnidium  1  8.  numsri  qui  non 
quadratut&  eftnumerus  m.  deindequadra 
ipfum  fit  81.  adde  ei  multiplicationcm 
vnius  partis  in  alteram  ideft  18.  in  2.  qu* 
cft  3<S.  fic  117.  Cflius  Rt.  eft  prima  pars  relT- 
dwi  quxfita ,  igitur  Yaler  rei  eft  Rt.  117. 
m.  9. 


r.  ei..  p.  11.  cen.  «qualia  72, 
8.  3.  partes 

4.  dimidjum  fiue  numetus  m. 
16.  quadrati.m  numeri  m. 
24.  produ&um  vnius  in  alterant. 


40.  aggiegatum  cuius  Rt.  quxntur 
Rt.  40.  m.  4.  valor  rei. 


numerusm.eft  ^.videlicet  dimidium  partis 
non  quadratae ,  'quadra  igitur  4.  fit  1 6.mul- 
tiplica  8.in  3.  fit  24-iunge  cum.  16.  fit  4°> 
cuius  Rt.  eft  prima  pars  reciu,  igitur  vaior 
rei  eft  r:.  40.  m.4. 

Similiter  fi  dicat  1  .cu.  p.  cen.  4-  i°- 
Jequatur  40.  tunc  numerus  cenfuum  eft  4. 
Et.  10.  &  diuifusin4.  &  Ri.  10«  fcdudla 


i.cu.  p-  cen.  4.  Rt.  10.  aequalia  40. 

4.  Rt.  10.  partes 

2.  dimidium  fme  numerusm. 

4.  quadratum  numeri  m. 
Ri.  i6o.produCtum  vmus  inalteram. 


r>.  1 60.  p.  4.  aggreg.  cuius  &t.  qaserit. 


j  Rt.  v.  it.  160.  p.  4.  m.  1.  i.  valor  tei. 

vnapartequaeeft  4.  in  quadiatum  altcrius 
quode/t  10.  fit40.  igicur  numerus  in.edi. 
&  eius  quadratum  eft  4.  &  productum 
vnius  partis  ki  alteram  eft  Rt.  1 60.  igfcia 
iungcndo  erit  aggregatum  »t.  160.  f.  f  i 
cuiusRt.  minuendo  2-numerum  m.  flctva- 
lor  rei  r^.  v-  Rt.  i^o.  p.  4-  m.  1.  2.  ideft 
quod  oportet  accipere  Rt.  i^o.  &  d  atlu':- 
re  4. 6i  totius  accipe  Rt.  a  qua  ininues  i.  & 
totum  hoc  eftparum  plus  quam  2.  vtpatet 
&  haec  eft  regula  de  modo  optime  abbic- 
uiata. 

Alia  regula  eft  vt  conuertas  hcc  capittt- 
lum  in  capitulum  cubi  aequalis  rebus  &  nu- 
mero  deinde  per  ^^"capitulum  inuenta  *• 
quatione  fi  poflibile  inueniesper  capitulum, 
conuerfionis  aequationem  cubi  &  ceuiuurn 
arqualium  numero,  nam  hoc  eft  gencrale 
quod  capitula  conuertibilia  libi  inuicem  iu- 
feruiunt,  Sc  ideo  hoc  etiam  inferuit  iili  &: 
res  tam  clara  eft  vt  non  indigeat  exemplo. 

Quod  fi  dixerisi.  cu.  p.  8-  ce». asquantill 
40.  tufcisquod  reseft  x.cuius  cubuseftS. 
&  cenfus  eft  4,  &  S.cenfus  funt  3  i.qua  ai- 
ditaad  8.  faciunt  40.  nec  petefi  addi  n x 
minui  quinfit  2.  quiaquando  denominatio- 
nes  aequantur  numero  folo  femper  asquatio 
eft  vna  tantum  vt  diximus.  Tu  fcis  igitur 
quod  res  valet  2.  inquirendo  aute  per  mo- 
dum  huius  capituli  dices  fac  ex  8  •  duas par- 
tes  ex  quarum  multipHcationc  vnius  in 
quadratum  alterius  fiant  40.  &  erunt  pet 
37*partes  illse  3.  p.  Rt.  ybc  3.  m.  r  }. 
nara  3,  m.R%5.  duclum  in  30.  p. $4.500. 
quadratum  5.  p.  Rt.  j.  facit  40.  vt  ibi  sppft- 
ret  &  fimilicer  dicode  reliquis  duabus  pat- 

tibus 
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1.  cu.  p.  8.  cen.  xqualia  40, 

5.  p.  t,L.  5.    3.  m-     5.  parces 
c.m.  34.  5.    5.  p.      5.  parces 
i-^-.  m.      1*7-.  numerus  m. 
3-j-.m.^..  n-^-.  quad.  numeri  m. 
I  o.m=Ri.2o.pcod.  vniusin  aker. 


1 34*.  m.     6i4~-  aggregatum 
^i.V.i  3-f-m.^i.6'  i—p.l.i^.i^m.l.i-f  .valor 
^■v.i^T-p-J^-^i^-m.l.^i.i  -i-.m.  i^-.valor 
2.  valor. 


tibus ,  capio  igitur  gratia  exempU  5.  p. 
5-erit  igitur  numerus  m.  dimidium  alterius 
partis  videlicet  17-.  m-       l^-.  cuius  qua- 
dracum  eft  j-t.  m.      it|-,  produ&um  ve- 
lovnius  in  alteram  partem  eftio.  m.  yt.  10. 
quae  iuncla  cum  $4%  m.  ^t,  li-j-.  faciunc 
ij^.  m.~RL.  6 t*^.  cuius  -b/l.  v.  eft  priraapars 
tefidui,  a  qua  detrahe  numerum  m.  habe- 
bis  valorem  rei  ty..  v.  i3^-.m.      6\~.  p. 
1.  ^i.i^-.m.l.  ty.  &  hoc  aequiualcc  2.  igicur 
hoc  trinomium  sequiualet  2.  Ec  fimilicer  fi 
accepifles  primam  partem^.  m.^i^fuiflec 
fecunda  pars  j.  p.  $i.  5-&  valor  rei  fequen- 
docapitulum  fuillec^i.  v.  13  4%  p.  ]*i.  61  4-. 
m.  1.       i^-.m.  i«- .  &  hoceciam  necellario 
eft  z.  vc  dictum  eft  .,  igicur  illa  niaaequiua- 
Jenc  videlicec  2.  &.     v.  13^-.  m.     6  i-f . 


Aequiualenc. 
v.  1 3 -f .  m.  $i  6  i^.  p.  I.  i-i-. 
^i.  v.  13.-7.  p.  ^.  61^. m.  1. 


J.l.  i-^-.  m.  L  i±,  cV  31.  v.  i3f.p. 
61-f.m.  [.  fc.i— .m.  L  i-r-  quare  addito  <nu- 
mero  i-f.vbiq;  fienc  haectria  vt  videssequi- 
ualentia  videlicet  fy.  v.  1  g-~  m.  ^6  i~.  p. 
L  ^i.  i~.  &  ^i.  v.  134-- P'^-6liT-  ra.l.^i. 
i-^-.  &  3-!%  &  probatio  huius  habetur  pet 
roodum  capituli  fecundi  in  fine  quadrando 
pattes  &  ci  aggregaco  addendo  duplum 
vnius  in  alterum  &  totitis  accipiendo  fy.  re- 
linquetur  enim  124*-  cuius  iji.  eft  3  4^ 

Et  (imiliter  fi  dicat  1  .cu.p.7.  cen.  squan- 
tur  50.  tunc  facies  ex  7.  duaspartes,  ex  qua* 
rum  multiplicatione  vnius  inquadratum  al- 
terius  producarur  50.  &  erunc  partes  5.  & 
2.  veiiji.  1  i.p. t.&6. m.  Ml,  capio  autem 
hanc  fecunda xquationem  vt  videas  a?quiua- 
Ientiam  &  ftquor  capitulum  &:  habeo.  va- 
loremtei     v.  ^t.  44-  p-  ^t-  P-  L»  2-4- 


5.  &  2.  huic  |t,  11.  m.  1.  manifeftum  eft 

igitwquod  taiia  tnnomia  cubicaca&  JundA 
ouibufdam  cenfibus  annihilancur,  ex  parte 
omnium  radicum  cam  vniueifaJium  quam 
Ji.gacarum,&quod  dempcom.  i.ex  vtraque 
parce  quod  %l.  11.  sfquiualet  j^'.  v.  |t.  44., 
p.  6~.  p.  I.  i--.  m.  t  2.  qaare  cum  jp, 
A— :.  ^4".  de  P/.  ii.  detuhendo  riec  ^i.  2^-. 
aequaJis  |b  v..^i.  44.  p.6-4.  m,  I.  z. 

Ex  his  igitur  pacenc  tfig  primum  quod 
dancur  quardam  binomia  mixta  inquibus 
verificantur  .-equariones  cufei  $c  cenfuiim 
^qualium  numero  item  cubi  &  humeri  a> 
qualium  ceniibusnam  &  ilia  pocerunc  inue- 
hiriper  hsec. 

Secuhdum  quod  capitnlum  ctibi  &  cen- 
fuum  asqualium  numero  conuerticiir  in  eapi- 
tulum  cubi  &  numeri  xqualium  cenfibus* 
Pacec  naro  cumdico  i.cu.p,  40.  asquaturSi 
cen.  fequicur  igicur  1.  cu.p  8.  cen.  a;quatut 
40. &  c  contra  ex  vnahabita  cognofcesreli- 
quam  &  aliquandovna  eft  norioraltera  ve- 
luci  cum  dico  v  cu.  p.  8-  cen.  a-cjuatur^o; 
hoceft  notius  quam  i.cu.  p.  40.  aequatur 
S.cen.  &  fidico  1.  cu.  f>.  50.  arquacur  7^ 
cen.  hoc  poft  modum  eft  nocius  quam  1. 
cu,  p.  7.  cem^quatur  50.  nam  ibi  inuenies 
valorem  rei  vt  di&um  eft  ,  fore  5.  &  ita 
pervnum  habtbisaliud  feinper.  Modus  au- 
tcm  conuerfionis  illius  in  hunc  patet,  mo- 
dus  autemconuerfionis  huius  inillum  pa- 
tet  ibi. 

Tert.  Notandum  quod  taiessequationes 
poftiint  a^quari  &  numeris  &  radicibus  &c 
quod  calia  eapit.  nifie.xpertis  funt  valde  dif- 
ficilia  &  propter  hoc  fubtiliabicur  ingenium 
tuum  li  volueris  ufque  in  infinicum  s  eft  n. 
Campus  hic  cui  noneft  terminus  nam  ex 
binomio  pores  facere  trinomium  &  ex  tri- 
nomio  quadrmomium  &  ica  deinceps  & 
omnia  sequiualebunc  numero  vel  iji.  &  ajj* 
quando  non  aEquivalebunt  &  tamen  fient 
capitula  cubi  cenfuum  &  nu;neri&  ahaplj- 
M  de  quibus  non  dico. 


i.cu.  p.  7.cen.  aequalia^Oi 
5.   2*  partes 

^i.  1 1 .  p.  1 .  6.  m.      11.  partes 
3.  m.  ^i.       numerus  m. 
1  i.4-.m.^i.99.quadrat.numeri  m. 
^i.  z75.n1.  ^.prod.vnius  in  alteram 

3*»  v-  44'  P-      ■  aggregatum 
i£.  V-44.p.  6j.§.\j$l.  zf,mfl$i 

valor  rei  vel 
ly.  n.  m.  1. 


fn.l.  v  &  hoc  aequiualet  inueniendo  acqua- 
tione  mpei  alias  duas  partes  quje  fuerunt 
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t>e  regula  generdi  cubi  e§>  nti* 
meri  xcjudisrebm. 

CO  nuettes  capitulum  cubi  &  numeri 
asqualium  rebus  in  capiculum  cubi 
Kqualis  rebus  &  numero  &  inuenies 
quationem  veluti  fi  dicam  1.  cu,  p.  88.  #* 
quatur^S.  co.dicemus  igicur  fc  cu.  sequa- 
tut  48.  co.  p.  88.  quare  rcs  valet  per  ca- 
pitulum  fuum  45.  p.  u  dimidia  igi- 
tur  ^i.  45.  p.  1.  fic  quadra 
fii  p.  ^i.  1 14-.  cripla  fit  34-4%  p.  Bi* 

loi-^-.  detraheex43.  numetorerum  rema- 
nent  134-.  m.  %l.  i-aifyi  huius  fy.  v-afddi- 
ta  vel  dettacla  a  fy.  ii~-.  p.  4*  d3'mi'- 
dio  prioris  valoris  conftituit  fecundum  vu# 
lcrem  dei.  cu.  p.  88.  asquali  48.  co.  igi- 
tur  res  vi!ec  $i,  n-^-.  p.  f.  p.  f/*  v.  1 34". 
m.  ici-f  .  vel  etia*»  fy.  n-^.  p.  4"« 
m.^.v.  134".  rn.  W-  10  TT*  Huius  probacio 
eft  manifcft^nam     triplo  quadvati  primis 

parti* 


3  4  8    Ars  Magna  Ar  ithmetics, 


Res       Uf-  P*  T-  P-         .    3  1  ,  >  ; 
Triplum  «madrati  prim*  pacus   34T  P;      IO 1  4  * 
quadratum  fccundat  partis         >  ?X-  ffl"  * 1  0l~' 


aggregatum  48. 


T^rTquadrati  fecund*  partis  40^  m.  *.  jb- 
Quadratum  primae  parttsii-r*  p.     1 1  4  • 


A.ggregatum 


52,  m.  i$i.  72.0. 


partis  &  quadrato  fecunds  aggrecatot 
48.  igitur  cum  hoc  aggregatum  debeat 
multiplicari  in  qu*  ert  v.  1 3  T  m- 
v.ioiT.  hoc  produccum  squamcuc  48.  re- 
W  duks  intalem^.  v-  nihiligitur  fupereft 
exparte*.  vniuerfalis.  Peinde  mulnphca- 
bimus  48.  ini^.  1  it- 
p.  T.  &  fiet  jyi.25910. 
p.  24.  Etfimilitermul- 
tiplicabimus       1 iT- 

p.T.  in  ^z.rn.^lto. 

6c  fiet^.2  592o.m.64- 

multiplicabimusetiam  _ 

^.»T-P-T-P«48.fietralor  ^  CQt 
15920.  p.  24.de- 

trahe  ^.25920.111. 64.  J 

valore  cubiex  25920. 

p,  24.  valore  48.  co. 

relinquetur  88.  igirur 

1.  cu.  p.  88.  aequatur 

48.  co. 


51.n1.  ijt.  720. 
t-P;  V-  MTj_ 
26.  m.  90.  p. 
30420. m.^  180 
quod  eft  ^i.  25920. 
m.  64. 


25910-  p-  M-P» 
T/..  v. 

valor  1 .  cu, 

25920.  m.  64» 

p-»*jfr  

,Refiduum.88. 

Ex  hoc  igitur  patet  quodaequationes  ccn- 
fus  rerum  &numeri  funt  binomia  &  recifa: 
6c  aequationes  ccn.  cen.  &  cenfuum  &  nu- 
meri  funt  v.  binomioram  &  reciforum: 
&  squationes  cubi  &  rerum  itqualium  nu- 
mero,  icem  cubl  a:qualis  cenfibus  &nume- 
ro  funtRi.  v.  cubicae  binomialcs  vel  Ciino- 
miales :  Sc  asquationes  cubi  arqualis  rebus 
&  ntimero  cV  cubi  &  cenfuumiequalium 
numero  func  partim  bincmiaks  auc  trino- 
miales^.  cubics  partimquadratae,&:aequa- 
tiones  cubi  numeri  aequalium  cenhbus  aut 
rebus  funt  ^t.  binomiales  aut  trinomiales 
quadrata? ,  igitur  capitula  cubi  aequalium 
rebus  &  numero ,  &  cubi  ,  &  cenfuum  x- 
qualium  numero  funtmediainter  haec. 

Liquecex  capitulo  cubi  &  numeri  aequa- 
lium  rebus  habentis  duas  aequationes  quod 
illa  quseft  recifum  &c  eft  ^t.  1  iT  P>  T- m* 
pz.  v.  i3T.  m.  qt.  1017-  eft  xquiualens  2. 
quia  quando  2.  eft  valor  rei  tunc  1.  cu.  p. 
8&.  sequatur^S.  rebus  nam  ambofunt  9^. 
igitur  dempco^-.remanebit^..  1  i-f.  m.^i. 

V.i^-T-1^'  ioiv-aEquiua^ns  Jt-^^1*1" 
libus  iam  dixi  in  capiculo  prscedence. 

Noca  quod  cum  volueris  inuento  vno  va- 
lore  acquacionis  cubi  &  numeri  arqualium 
rebivs  habere  reliquum  valorem  tu  fcis  quod 
vnusfempereft  yt.  vnius  partis  nuraerira- 
dicum  qus  mulciplicata  in  reliquam  partem 
producic  numerum  xquationis  reliquus  va- 
lor  eft  etiam  eiufmodi  videlicec  vnius 
parcis  quae  du<Sla  in  reliquam  producit  nu- 
merum  aequationis. 

Exemplum  i.cu.  p.  3  i.aequalia  20.  cof 
valor  eft  2.  nam  quadra  fic  4.  abijce  ex  20. 
fit  16.  mulciplicatf*  2.  i.nt  i  £.  ut  32.  Iccm 


alius  valorefts-.  17-  rn.  1.  quadra  fit  18. 
m-       68.  abi")ce  ex  20.  fit      68^  p.  i- 
mukiplico       17-  m-     in  ^-^8"  P; 
etiam  32.  &  ita  1.  cu.  p.  1  2.  arquaha 
co.  valor  eft3  m      7- vel  J.p.^7'f 
dra3.  m.^.7-^1^'  m.      2 5 2.  abijte 
ex  34.  numero  rtium  fit  18.  p.  iji- 
multiplica  3.m.     7.  in  18.  p.  ht 
1 2  &  fimiUtei  li  quadraueris  alium  Valotem 
habebis  16.  p.  ^  aja.  abijce  ex  34 «- 
linquuntur  1 8-  m.      25.1.  multiplica  n  J. 
6.  Ri.  7.  fiunc  1 2.  vt  prius.  cum  ig«ut  lu- 
buens  vnam  aequationem  pro  aha  habenda 
haxeft  regula  r^aUmma.  Quadra  aq» 
tionem  quam 
habes  vtpote 
3.  m.  Ei.  7.fit 
i6.m.^..252. 
abjice  ex  nu- 
mero  rerum  x- 
quationis  fic 


1.  cu.p.i2.aequaiis  34  °°' 

3-  m.  ^t.  7. 
16.  m.  ^t.  252. 
18.  p.^i.  251. 
4.  m.      1  St* 


22.  p-  r4iT_ 


i8.p.i?i.252.  huicaddequartam  pattem  pio 
regula  quadrati  prioris      &  eft  4.  m- 
1 het2  2.  p.^i.  141-f.huius  accipe  iu.v. 

&  cft  ^i.v.  22.  p.^i.  i4tT-  &  abea  mim;* 
dimidmm  prioris  valoris  quod  eft  iT.  & 
^.iJw.  habebis  valorem  fecundurn  ^i.v.n. 
p.  ^141-T  p.h^-isr-ni.  i^-.&hoccam 
refoluitur  scquiualet  3.  p.  ^i.  7-  nam  f  * 
22.  p.  i4i-f.3cquiualet  I  207.  p. 
,i.  fed       20^-.eft  ^Jpw^.ir. 

22.  p.  i4iT-  «quiualct  4T-  P-  P 
adde  igitur  ^t.i— •&  niinue  i^-.fiet  jvp.^, 
7.ecce  quomodo  per  regulam  genaaliffi. 
mamperuenifti  ex  vno  valore  iu  alium& 
idem  accideret  conuertendo. 


Ca?vt  XXXV. 

~De  regults  fartkuUrihm  cuhi  &  mmeri 
aqudium  rebus. 

POftquod  cum  potes  accipere^.  ali- 
quam  alicuius  numeri  minoris  tcrru 
parte  numeri  rerum  &  maioris  q«itta 
te  &  cum  ea  diuidendo  numerum  iqnr.u- 
nis  &  eius  quod  prouenit  addendodimidium 
numero  rerum  tunc  aggrcgatur  quarltu- 
plum  qqadrati^.  afliimpia:  cunc  fcqoetur 
asquatio  veluti  fi  dico  1.  cu.p-  aq^tuc 
34.  co.  tunc  accipio  3.  radicem  9.  quiell 
minor  de>7-.  &  maior  de-^-.de  34-  qtri  eft 
numerusrerum  &  cum  3.  diuido  n.cxit 
4.  cuius  dimidium  cft  1.  quod  addicumad^ 
34.  numerum  rerum  ftcit  j6.  quadiupl  m 
quadrati  9.  tunc  dico  quod  asquatio  pcmc- 
niec  ad  binomium  &  recifum ,  &  pti'11» 
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pars  binomij  vel  recifi  eft  ipfa  r?.  qux  fuic 
3.  &  fecunda  pars  cft^.  refidui  dempco  cci- 
ploquadrati  ^.quodeft  ly.exiiumerorerum 
<jui  cil  7  relinquitur  igitur  quod  valor  rei 
d-  1.  cu.  p.  12.  asqualibus  34.  eft  3.  p. 
7.  vcl  3 .  m.  i^i.  7.  Ec  fimiUter  fi  dixero  quod 
1.  cu.  p.  88.a£quacur  53.  co.  accipio^.  r>. 
16.  qui  eft  minor  de  Sc  maior  -7.  de 
5 3.  numeri  rerum  &  quiadiuifo  88.  per  4. 
exitn.  cuius  dimidium  eft  1  1.  quod  addi- 
cum  ad  5  3.  numerurn  rerum  facic  64.  qna* 
druplum  16.  quadraci  de  4.  dicam  igitur 
quod  asquatio  eft  4.  qtri  fuic  91.  1 6.  Sc  re- 
liqua  pars  eft  5.  relidm  48.  tripli  qua- 
drati  4.  ad  5  $.numerum  rerum.Dicemus igi- 
tur  quod  11  i.cu.  p.  88.  asquatur  f  3.  rebus 
valor  rei  eft  4.  p.iji.  5.  vei  4.  m.  ^i.  j.  &: 
ita  afiequuta  prima  poffibilicace  habes  fe- 
cundam,qu3*reigicurprimam  poflibilitacem 
ddigenter.  Ec  nota  quod  hacregula  habes 
duas  seqaationes  primas ,  certiam  habes  ex 
fequence. 

Tertium  exemplum  1.  cu.  p.  io.aequa- 
tur  23.  co.  tunc  capio  2-7-.  1^.  eft 
minor  dc~  Si  maior  de  ^-de  23.  Sc  diuido 
i  o.  per  2—  exit  ^.ctiius  dimidium  eft  2.  ad- 
do  2.  ad  23.  fit  25.  quadruplum  quadrati 
17-.  Igitur  dico  quod  ces  valet  2-7- p.^t.  4-y- 
refidui  ttipli  quadrati  2-7  323.  numero 
rerum,  vel  2-7  m.  ^t.  4-—  nam  in  vtroque 
venficabicuirqujcfirumj  &c  ita  patec  quod  x- 
quatio  er.t  in  fraftis  Sc  verificatio  erit  in  in- 
tegcis.  Si  igitur  i.cu.  p.  ro.  asquacur  25. 
co.  res  valec  i-f  p.  Bi.  47  vel  2-7-  ra.  iji. 
47-  &  regula  haec  de  feeft  generalis,  verucn 
ego  tradidi  eam  pacticularirer  ,  nam  for* 
mando  eom  vniuerialiter,  debes  dicere,  fac 
ex  numero  rerum  dkias  partes,  ica  vt  maior 
fit  faltem  tripla  minori  ,  quarum  ^t.  ter- 
tia:  partis  maioris  earurri  diuidens  nume- 
rum  3c  prouentus  accipiendo  dimidium,&: 
addendo  numsrorerum  ,  totum  fit  — ■  p.  di- 
6ta  parte  cuius  accepifti  i$i.tertiae  partis  eius: 
Sc  femper  prima  y..  addendo  y..  refidui  vei 
minuendo  conftituet  vaioremrei. 

Secuuda  regula,C'um  fueric  numerus  reru 
diuihbilis  in  duas  partes,  cx  quarum  mulci- 
plicatione  vnius  in  t$l.  alterius  proueniat 
numerusxquationis,  tunc  diuide  partera  il- 
lam  cuius  eftaccipienda^i.  per4.&  ei  ad- 
dereliquam  partem,  Sc  tocius  accipe  iji.  a 
quaminue  dimidium  prioris  fy.  &  tale  refi- 
duum  fecundum  vel  quintum  eft  valorrei. 

Exemplum,  i.cu.  0.4.  aequatur  17.  co. 
quia  igicur  17.  poceft  diuidi  in  16 .  Sc  1.  ex 
quarum  multiplicatione  vnius  in  alterius, 
videlicet  ex  i.  in  ^t.  16.  qua?  eft  4.  fit  4. 
ideo  accipe femper  Je  t  (J.cuius  accipienda 
crat  iji.  &c  eft  4.  ei  adde  1.  reliquam  partem 
fit  Igituraccipe  fy.  j.  Sc  ab  ea  minue  2. 
dimidiura  ^t.  fic  valor  rei  ^t.  5.  m.  2. 
Et  fimiltter  fi  dicat  i.  cu.  p.  16.  «quatur 
17.  co.  quiaex  16.  in  ^i.  i.  alterius  partis 
qua:  eft  1.  fit  16.  accipio-^de  1.  cuius  erat 
accipienda  &  fit  \,  adie  ad  16.  alteram 
partem,  fic  itJ^,  cuius  accipe  fy.&c  eft  ^4. 
16 ~,  a  qaa  minue  7-  dimidium  prioris 
^i.  hebebis  fy.  \6\  m.  -7  valorem  rei.  Et 
fimilicer  fi  dicat  1.  cu.  p.  12.  squatur  19. 
co.  quia  ex  19.  fiunt  das  pactes  quse  func 
Tm.  IK 
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16.  tk  3.  ex  quarum  multiplicatione  3.  in 
^i.  16 ■  fit  1  21  ldeo  accipe-^-^e  16.  cuius 
erac  accipienda  fy.  ik  eft  4.  huic  adde  3. 
reliquam  partem  fic  7.  cuius  accipe  ^i. 
&■  ab  ea  minue  dimidium  4.  prions 
^i.  hib*b  s  valore n  rei  tyc.  7.  m.  2.  Ec 
icias  c]uod  hk  habes  vnam  a?quatioium  in 
recifo  fecundo  vel  quinto  ,  &  fcmpcr  huic 
correfpondei.t  alia  in  integris  ,  6c  eft  iji. 
illius  partis  multiplicandas  ,  cuius  dimi- 
dicirn  ponitur  m.  in  fecunda  aequaione  ve- 
Iuti  fi  dico  1.  cu.  p.  4.  arqciatur  lj.  co. 
valor  rei  eft  4.  ^i.  j6.  &  fi  dico  t..  cti. 
p.  16".  xquacur  17.  co.  valor  rei  efti.  i^. 
1.  partis  multiplicandx,  &  fi  dico  I.  cu.  p. 
i^.squatur  19.  rebus  prima  arquatio  eft 
4.  cuius  cubus  eft  64.  quibus  additis  12» 
fic  y6.  qui  funt  .19*  co.  nam  19.  in  4. 
producit  j6.  &C  ita  hic  prima  rcgula  ha- 
bet  vtramque  arquationem  in  fcudis  in  bi- 
nomio  vel  rccifo  primo  &  quarto ,  hare 
autem  habet  aequationem  in  numcro  inte- 
gro  Sc  recilofecundo  vel  quinto,  &  omnes 
hx  regulae  li  exerceantur  generaliter  perdu- 
ccint  hominem  ad  acquationem  femper» 
nam  de  fe  funt  generales. 

Et  noca  qc  bc  harc  lecunda  regula  eft  pra;- 
cise  eadcm  cum  fecunda  reguia  trigeiirni 
primi  capituli  fi  bene  con fideras ,  exccpro- 
quod  illa  addiidimidium  ]}£.  haec  autem  mu 
nuit. 

Ex  hac  eriattl  regula  apparetquod  fi  qnis 
dicat  i.cu.  p.  88.aequatur  48.  co.  quodva- 
ior  rei  eft  ^i.  45.  m.  1.  Sc  in  capitulo  lupe- 
riore  fuit  in  eodem  calu  ^  117^7  p  ty* 
v.  13— m.  ^i.  101^-.  Igiciir  cim  refiqdA 
azqoaciofit  2.  relinquitur  qrtod^i.  4J.  m.  r. 
squiualeat  ^i.  1 1-~  p.  7- p- v.  137-m, 
t$l,  101^-.  Q_iaredecrahendo  -7-  decomma- 
ni  fiec  ^i.  4^.m.  i^-  Jequiualens  ^t.  n^-  p. 
^i.  v.  13-i-  rn  ^i.  ioj-^-  Sc  lta  vides  qualitec 
recifum  fimplcx  asquiuahc  binomio  ex  iji. 
fimplici  &vniuerfaIiJ&  icapoffec  per  hoc 
praroedens  capiculum  formari  quadtio ,  in- 
ucnias  binomium  ex  $i  fimplici  Sc  vnltjei> 
faii  quod  asquiualeat  i^i.  to.m.  1.  Sc  appa- 
ret  quod  oportec  operari  per  i?i.  10.  p.  U 
quodeft  binomium  de  fy.-  10.  m.  1. 

Tertia  regulaeft  pofita  in  capitulo  quin- 
quagelimo  prtmo  pratSticae  Sc  eft  quod  cura 
diminutione  communi  numeri  numerus  re- 
fiduatus  continueric  res  per  %.  cubicam  nu- 
meriqui  i;elinquitur,tunca;quatio  ertpolTibi* 
lis,veluci  fi  dico  1.  cu.  p.  2  1 .  xquatur  i(J.re* 
bus,cuncdetrahendo  48.  ex  vtraqUe  parte 
fiet  1.  cu.  m.  17.  jequalia  16.  rebns  n\.  48. 
Sc  quia  ^S.  numerus  detracStus  continet  1 6". 
in  3.  qui  eft  fy.  cubica  27".  habebimus  di- 
uidendo  1.  cu.  m.  27.  per  i.co.m.  3.  hoc 
I .  cen.  p.  3.  co.  p.  9.  cequalia  16.  Qaaic  1 . 
cen.  p.  3.C0.  aequabitur  7.  Sc  ita  valor  rei 
ett  i$i.  9*-  m.  17-  &  eft  conuerfum  primas 
rcgulaE  3 1 .  capiculi ,  nam  ibi  addimr  Sc  di- 
mmuitur,  hic  vero  tantum  dimuuitur. 

Capituli  cubi  squalis  rebus  &  numero 
non  pocett  verificari  refiduumin  i^.fimplici- 
bc-s  nec  binomialibusficut  neccapituiu  cubi 
&c  numeri  aequalium  rebus,  nam  vt  eciam  in 
pa  regulacum  voluerisdiuidere  gracia  exem» 
pK  3  4«nameru  reram  in  duas  parces  quarum 
G  g  tcrti* 
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\t.  terti*  partis  vnius  earum  diuidens  16. 
&  additodimidioprouentusad  34.  fiatqua- 
druplum  quadrati  didtai  partis  dico  quod 
non  poteft  effe     tertia:  partis  di6ti  nume ri 
nec  ^.fimplex,  quia  fi  fic  ,igiturtriplum 
quadrati  eius  eft  numerus ,'  igitur  lefiduum 
ad  34.  eft  numerus:  &  quia  diuidendo  16. 
pef  ^t.  numeri  prouenit  y..  &  dimidium 
eiuseric       Igitur  addita^r  ad  refiduum 
de  34-  fiet  binomium,  &  lioc  iam  fupponi- 
tur  quadratum  fy-  Igitur  numerus  squabi- 
tur  binomio  quod  ettimpombile ,  nec  po- 
teftefle  binomiumvel  recifum,  quiaqua- 
dratum  eatum  &  triplum  quadratierit  fi- 
miiiter  binomium  fi  fy.  fit  binominm.Qua- 
rarefiduum  ad  34.  erit  recifum,  & .  prouen- 
tus  diuifionis  16.  fimiliter  erit  recifum.  Igi- 
tur  additum  dimidium  prouentus  cum  re- 
fiduo  ad  34.  fiet  totum  recifum ,  &  iam 
hoc  dcbet  elfe  quadratum  binomialisaf- 
f  lmptse.  Igitur  quadratum  binomij  erit  re- 
ciium  quod  eft  impoflibile.    Cum  igitur 
non  verificatur  in  numeris  habentibus  31. 
non  verificabitur  in  numeris  non  habenti- 
bus  Vjt.  nec  in  fy.  fimpliciter  nec  in  bino- 
miis  nec  recifis  ,  fed  alia  genera  oportebit 
inuenire  quantitatum. 


Capvt  XXXVI. 

Ve  Captulo  vniuerfali  eubi  &  numeri 
<tqualwm  cenfibus.  ■ 

DT  c  o  ,  reduces  hoc  capitulum  per  vi- 
gefimum  primum  capitulum  ad  capi- 
tulum  cubi&  nutneri  zqualium  rebus,  aut 
ad  capitulum  cubi  &  cenfuum  sequaiium 
numero,  deinde  aequationem  inuentam  in 
illis  reduces  per  idem  capiculum  ad  capitu- 
lum  hoc,  &lcias  quod  (vtetiam  alias  dixij 
arquatio  generalis  huius  capituli  eft  aequatio 
mixta. 

Cum  volueris,  in  cubo  &:  numeroiqua- 
libus  cenfibus  per  vnum  valorem  habere 
reliquum  fcias  quod  vterque  valor  eft  pars 
numeri  cenfuum  quas  quadrata  &  du6ta  in 
refiduum  producit  numerum  aequationis,ve- 
luti  fi  dico  1.  cu.  p.  1  2.  azqualia  j.  cen.  res 
valet  2.  quiaquadrato  1.  parte  j.  &:  duclo 
quadrato  in  3.  refiduum  ad  5.  fient  12.  & 
reliquus  valor  eft  fy.  8f  p.  1-7-  cuius  qua- 
dratum  eft  valor  cenfus.  Regula  igitur  ge- 
neralis  eft ;  Multiplica  valorem  habitu  in  re- 
fiduum  numeri  cenfuum,  &  ei  adde  quadra- 
tumdimidij  ipfius  refidui,  Sc  totius  accipe 
^i.  cui  adde  dimidium  ipfiusrefidui.  Exem- 
plum ,  Volo  per  valorem  qui  eft  $i.  8f  p. 
if  in  «quatione  de  r.  cu.  p.12.  aequalibus 
5.  co.  habere  reliquum  valorem  ,  detraho 
jji.  8f  p.if  ex  5.  relinquuntur  jf  m.  fy. 
8f  duco^fm.  y..  8f  in  8f  p.  if 
fiunt  33.  m.  3.  huic  addo  quadratum 
dimidij  refidui,  id  eft  if  m.  iji.  277  quod  «ft 
5-7  m.  i^.  2  jf-  fiunt  i-f  p.  y..  ~,  huiws  ca- 
pio  y..  quSe  eft  VjL.  v.  ij-  p.  1^..  &  ei  addo 
d  nidium  refidui  quod  eft  tj*  m.  qt.  i-jj  riet 
valot  rei  j^.  v.  17  p.  p.  1. 1^-  m. 
Et  hoc  in  veritate,  eft  2.  nam  v.  2-^-p, 
^.^•'eit  iji.  277  p.  ^:.     quod  eft  dicere  Rt. 


^.8^-  p.  iT 
;4  m.  R;.  \ 


qt.  33.  m.  3. 
JT  m.  y..  25^- 


iji.v.  2Tp.         p.l.  iTm-^- 


z~  p.  T  cui  fi  addantur  iT  m.  ^rVficnt 

a.  prarcise. 

Capvt  XXXVII. 

Ve  Regulis  fartieulmbw  cubi  &  numeri 
aqudtum  cen(ibus, 

TV  fcis  quod  hoc  capitulum  quantum 
ad  particulares  arquatioues  vaihcatur 
in  tnbus,  videlicet  in  bmomio  pnmo^ 
quaito  &  fuis  recifis,  Sc  in  binomio  iecundo 
&  quinto.Et  quiahabet  quilibet  caiusduas 
asquationes  fimul ,  quando  habet  xquano- 
nem  binomij  primi  vel  quarti,habet  etiam 
SEquationem  fui  recifi ,  &  quando  hab^c  *• 
quationem  in  intcgris,  habetetiam  aqua- 
tionem  binomij  fecundi  &  quinti.  Et  ante* 
quam  demonftrem  hoc  ,  oportet  oitendcre 
quod  genus  binoraij  &  recifi  non  clt  fuffi- 
ciens fatisfacere  omni  aequationi  huius  caps- 
tuli,nam  fi  pofuerimus  1.  cu.  p.  numcro  ac- 
qualia  7>cen.  8c  capiamus  2Tpronumero 
pofitoerit  valor  rei  per  vigefimum  fepumu 
capitulum  ^..16.  p.  2T,  quod  eft  6  ) ,  te^j 
duumigitur  eritf.Quare  multiplicato  vno 
per  quadracum  aiterius  prouenient  ~  narn 
tT  ta  quadratum  f  facit  T  &  da&o  y  in 
quadratum  6~~  quod  cft  44T  ^unt  J+^'* 
Quare  pofito  numero  cenfuum  in  numtro 
integroik  valorerei  innumerofiado,squa- 
tio  fuperationis  cenfuum  ad  cubum  nu;n- 
quam  perueniet  ad  numerum  integrum  v£ 
demonftraui ,  fed  talis  acquatio  iupcrationis 
aequatur  multiplicacioni  vniuspartisincjua- 
dratum  alterius.  Igitur  tale  produ&um  non 
erit  numcrus  integer.  Hoc  ftante  capio  7. 
cen.  «quales  numero  quorum  multiplicatio 
vniuspartis  in  quadratum  alterius  potefiaf- 
cenderead  joT  ex  fuaregula,igitur7.pcteft 
diuidi  taliter  vt  partes  mul- 
tiplicata;  producant  1.  2.  3. 
&  ita  vlque  ad  jo. &  in  ma- 
iori  parte  peterit  diuidi  duo- 
bus  modis,  fed  7.  in  fraclta 
ex  pracedenti  nonpoteft  di- 
uidi  vt  producat  integros 
nee  inintegranili  4.  modis, 
nam  j.  &  6.  non  funt  idonei  numeri,  quia 
exceduntf  de  7.  igitur  diuifio  7. non  poteft 
procederenifi  ad  4,erunt  igitur  partes  yt  fim 
des  in  figuris  ex  quibuspatet  quod  7.  non 
poteft  ciiidi  in  hisiequationibus  nifi  vtdu» 
cla  vna  in  quadratum  alterius  producat  6. 
vel  8.  vel  36.  vel  jo.  &  non  aliter.  Cum 
igitur  ab  1.  vfque  ad  jo.  finc  jo.  numcri 
completi ,  ex  quibus  non  poiTunt  coniplcci 
nifi  4.  remanent  igitur  ^6.  numeri  quinon 
pofliint  haberi  per  rrgulam  ,  quia  squario 
non  attingic.   Igitur  capitalum  cit  valde 
particalare  »  nec  eadem  ratione  pocefl 
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verificari  in  y..  fimplicibus  aut  in  quantita- 
tibus  binomiaiibus  aut  recifis  propter  didfca 
in  finc  capituli  trigefimi  quinti. 

Eft  &  alia  proprietas  in  hoc  capitulo  di- 
gna  memoria ,  quod  cum  cenfus  aequantur 
cubo  &  numeris  femper  numerus  cenfuum 
poteft  diuidi  dupliciter  in  duas  partes  »  ex 
quarum  multiplicatione  vnius  in  quadra- 
tum  alterius  fiat  numerus  ,  &  partes  illae 
funt  femper  idem  cum  aequatione  cenfuum 
aequalium  cubo  &  numeris- 

Exemplum,  Sidicoi.cu.  p.  50.  aequa- 
tur  7.  cen.  dico  quod  7.  qui  eft  numerus 
cenfuum  potefl:  diuidi  dupliciter  in  duas 
partes,  ex  quarum  multiplicatione  vnius  in 
quadratum  altenus  fiat  50.  &  prima  diuifio 
erit  in  5.  &  2.  nam  2.  in  25.  quadratum  5. 
facit  yo.  &5.  cfl;  prima  aequatio  de  1,  cU. 
p.  50.  aequalibus  7.  cenfibus ,  nam  vtrum- 
que  aggregat  175.  nam  r,  cu.  de  5.  eft  125. 
quibus  additis  50.  fit  175.  qni  funt  7.  cen- 
fus  &  alia  aquatio  eft  1 1.  p.  1,  namdi- 
uifo  7.  in  ^t.  1 1.  p.  1.  &  <?.  m.  ^i.  ii.fi 
multiplicetur  6.  m.  51.  1 1.  in  12.  p.$z.  44. 
quadratum  yi.  ii.p.  i.fient  50.  praecise^ 
&  eadem  aequatioquae  quadratur,  quac  cft 
j  1 .  p.  1.  eft  aequatiode  1.  cu.  p.  50. 
asqualibus  7.  cen.  hoc  ftante  fit 

Prima  regula  ,  inuenta  prinia  arquatione 
mviltiplica  partem  vnam  in  reliquam  3  &c 
produ&o  adde  quadratum  dimidij  partis 
quaenon  quadratur,  &  totius  accipe  fy.  cui 
adde  dimidium  partis  quae  non  quadratur. 
Exemplum  1.  cu.  p.  50.sequat.ur  7.  cen.  tu 


i.cu.  p>  Jo.aequalia  7.  cen. 

10.  ti 
1.  1. 

fy.  n.p.i. 


fcis  quod  primus  valor  eft  ^.quia  du£tum  in 
fe,  &  inreliquam  partem  quae  eft  2.  produ- 
cic  50.  Multiplica  igitur  5.  in  2.  fit  10.  ad- 
de  1.  quadratum  i.dimidij  partis  nonqua- 
dratx  fit  i  1,  accipe  yi.  &eft  iz.  adde  ei 
dimidium  partis  non  quadratae  quod  eft  1. 
fiet  valor  rei     1  i.p.  1. 

Etfimiliter  fi  dicac  1.  cu.  p.  32.  acquatur 
10,  cen.  tunc  res  valet  2.  nam  quadrato 


1 .  cu.  p.  5  2.  asqualia  1  o.  cen. 

2.  8. 

16.  4. 

'16.16.  ■ 

fy.  32. p.  4. 


a.  &  dufto  in  8.  refiduum  fit  32.  Igitur 
multiplica  2.  in  8.  reliquam  partem  fit  16. 
huic  adde  16.  quadratum  4.  dimidij  partis 
non  quadratae  iit  32.  accipe  &c  ei  adde 
dimidium  pattis  quae  non  quadratur ,  fiet 
valor  rei      3  %.  p.  4. 

Ecita  li  dicat  1.  cu.  p.  16.  aeqvjatur  (»* 
?<,w.  IK 


een.  pars  qua;  quadratur  eft  2.  &  eft  vr 
lor  rei ,  reliqua  eft  4.  duc  vian  in  ake 
ram  ,  fit  8.  adde  ei  4.  quadracum  dimidi 


i.cu.  p.  16.  aeqUalia  6.  cen. 


8.  i. 
4.  4. 


fy.  12.  p.  2. 


alterius  partis ,  fit  12.  a&cipe  cui  adde 
2.  dimidium  partis  non  quadratae  ,  ifiet  va- 
lor  rei      12.  p.  2. 

Secunda  regula  eft  quando  aequatio  ca- 
dit  in  binomio  8>c  recifo  veluci  fi  dico  1.  cu* 
p.  40.  sequatui  S.  cen.  vel  1.  cu.  p.  10. 
aequatur  <?.  cen.  runc  aequatio  non  cadit  in 
numero  fenfibili  &  tamen  cafus  eft  poffibi- 
lis  in  binomiis  &  rccifis. 

Pro  cognofcendo  igitur  polTibilita- 
tem  &  inueniendo  poftmcdum  sequacio- 
nem. 

Scias  qu6d  fi  aliquis  numerus  minor  y 
iiumeri  cenfuum  &  maiorde-^-  diuidat  nu- 
merum  icquationis ,  ita  quod  proueniat  nu- 
merus  quadratus  &  dimidium    ilfius  jy.t 
prouentus  additum  numero  cenfuum  fa- 
ciat  quadruplum  dicli  diuiforis  tunc  aequa- 
tio  eft  polTibilis  ,  3c  valor  rei  eft  duplutti 
numeri  diuiforis  qui  eft  minor  -7  numeri 
cenfuum  ,  &  maior  de  -j  addita  vel  dimi" 
nuta  ^i.  eius ,  quod  fitex  duplo  refidui  tri^* 
pli  numeri  ad  numerum  cenfuum  in  du- 
plum  diuiforis.  Exemplum  s  %'.  cu.  p.  48. 
aequatur  1  o.  cen.  tunc  capio  3 .  quod  eft  mi- 
nus  4-  Sc  maius-^-  de  icnumeri  cenfuum  SC 
diuido  48.  numerum  exit  16.  quadratus 
numerus,  euius  dimidium  i^.  quod  eft  i* 
additum  ad  io.  numerum  cenfuum ,  fack 
12.  quadruplum  3.  numeri  aflumpti.  Igi- 
cur  dico  qu6d  aequatio  eft  pofEbilis  &  efl 
6.  p.  ^i.  12.  vel  6.  m.  j^.  12.  5c  6.  eft 
duplum  3.  tertiae  partis,  quae  eft  diuifor  Sc 
12.  ficex  2.  duplo  fuperationis  10.  numeri 
'cenfuum  a.  9.  triplo  numeri  diuiforis  in  6. 
duplum  diuiforis ,  &  ita  fi  dico  1.  cu-  p. 
40.  ^quatur  8.  cen.  diuido  40.  per  2-^* 
qui  eft  minor  *f  Sc  maior  -f  de  8.exit  1  «J.cu^ 
ius  dimidium  fy.  quod  eft  2.additum  ad  8. 
numerurn  cenfuUm  facit  10.  qnadruplum 
numeri  diuiforis  qui  fuit       ,  igitur  ha- 
bebit  aequationera  in  binomio  6c  recifb 
&  valor  rei  erit  5.  p.      5.  vel  5.  m. 
5.-&  5.  eft  duplum  numeri  allumpti  &c. 
^i.  5.  eft  ^i.  numeri  qui  fit  ex  prima  par* 
te  binomij   vel  numeri  alTumpti  in  1« 
quod  eft  duplutn  fuperationis  8.  numeri 
cenfuum  fupra  7-^  tripluro  numeri  diui^- 
foris.  Et  ita  fi  dicam  1.  cu.  p.  8.  aequatut 

7.  cen.  turic  ex  7.  capio  i.  minus  tertia 
parte,  &  maius  quarti  ,  quo  diuidente 

8.  numerum  aequationis  exit  4.  numeruS 
quadratus  ,  cuius  dimidium  quod  eft  i^ 
additum  ad  7.  facit  8.  quadruplum  2.  nu- 
meri  diuiforis.  Igitur  habet  aequationcm 
in  binomio  Sc  recifo ,  &  erit^valor  rei 
ex  diclis  4.  p-       8i  vel  4-  8» 
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&  eftconuerfaprima:  regulas  trigeiimi  quin- 
ti  capitnli»  £V  cft  generalifiima  6c  conuerci- 
bilis  in  cali  a:quatione. 

Tertia  i  egula  eft  qu6d  debes  reducere  ctl. 
&  nu.  asqualia  cen.  ad  cu.  &  nu.  arquaha  co. 
Deinde  muenies  arquacionem  fiue  valorem 
rei,  deinde  quadra  iji.  cubain  numeri  quem 
habes  cum  cubo  acqualem  rebus  fiue  cenii- 
bus,  nam  ilLe  numcrus  manec  idem  in  vtra- 
que  sequacione,  vc  pacec  ex  vigefitno  primo 
capuuio.  Diuide  igitur  quadrac.im  ^t.  cu. 
di&i  numeri  per  a^quacionem  iam  inuen- 
tam ,  &  quod  exir  eft  aiquacio  cu.  &  nu. 
ffqualium  cen.  Res  clara  eft  ,  nec  indigec 
cxemplo. 

C  A  P  V  T  XXXVIII. 

Ve &quat\ombtu  cen.  cen.  reru  &  numeri, 

CVm  in  ajquatione  non  generali  trium 
capuulorum  debeas  diuiderc  femper 
numcrum  rerum  per  4.  deinde  inuenire 
quos  vchs  duus  numcros  quotum  alcci  cuba- 
tus  5c  eciam  multiplicacus  per  quadiatum 
alterius  faciat  didtum  numerum  tuncque 
illi  duo  numeri  faciant  binomium  aptum 
illis  radicibus ,  ideo  quanticas  eric  vt  deicri 
becur.  Exemplum,  volo  fcire  1  44.  co.  cum 
1.  cen.cen.  quoc  numeris  poifint  acquari.Di- 
uide  144.  per  4.femperexic  36.  deindeca- 
pio  cubu  n  minorem  puca  iy.cius  -v.cu.eft 
5.  cum  qua  diuido  9.  reliduum  ad  36.  exic 
3.  huius  capio  &  eam  adiungo  m.  cubi- 
cx  iy.  fit  valor  rei  3.  p.  i^.  3 .  velm.  Sc  nu- 
merusent  per  g.dam  1 8o.D<ccmu:>  iguur 
qu6d  1.  ce.  ce.  p.  180.  arquatur  i 44.  co.  5c 


co.  144. 

3. 

180. 

28.  8. 

Sf..  14.  p-  2- 

1  260. 

35.  i. 

f 

$i.  3  J.  p.  i. 

105)2. 

hoc  quia  eic  binomium  auc  recifum  prk- 

mum  vel  quartum. 

Diuido  etiam  36.  in  28.  &  8.  capio  ^i. 

cu.  8.  qua^elt  2.  cumea  diuido  28.  exit  14. 

&  ^i.14.  p.  2.  tk  eius  numei  Lis  eiit  2<5o.Di- 

cemusigicurqubd  1 .  ccn.cen.  squauir  144. 

co.  p.  z6o.  quia  eft  bmomuim. 

Vel  dicemus  qu6d  valor  rei  eu  Rt.  14.  m. 

2.&  tunc  r.  ce.  ce.  p.  144.  co.  a-qaatut 

260- quiaatquario  eft  recifum. 

Diuido  etiam  36.  in  3  1  .capio  fc.cu. 
1.  quaj  eit  1.  diuido  35.  re/iduum  per  l.exit 
3  5.  Capio  ^i.  j  5.  &  ab  ea  minuo  vel  addoi. 
habeo  valorem  rei  3  j.  p.  1 .  vcl  35. 
m.  [,  &  numerus  eius  clt  1092.  Dicetnus 
igicur  qu6d  liarquatio  eft  3  5.  p.  1.  quod 
i.cen.  cen  zequatur  144.  co. p.  1092. &Ji 
arquacio  eft  ^.35.  m.  1.  qnod  1.  cen.  ceiv 
p.  144.  co.  asqaacur  1092. 


C  A  P  V  T  XXXIX. 

De  &cjufitiorit.bus  capituforum  qmdrino- 
mtorum  &  qttmomwrum, 

PR  m  a  Regnla  Ludouici  de  Ferrariis 
,  ■am  muenu  Geomctrica  dernoifjfw- 
tione  (  Cum  fuerint  cubus  ,  cenfus  &  res 
^q  iales  numero,  fuciicque  numerus  rerurn 
asquahs  ei  quod  fic  ex  numero  cenfuumin 
tertiamfui  partem,  femper  habebicutarqua- 
tio  pofito  numero  quocumque  volueris. 

Exemplum,  Si  quis  dicac  1.  cu.p.  6.cen. 
p.  12.  co  a?quatur  1  o.  vel  20.  vei  30.  fern- 
per  habebicur  a:quacio  quia  1 2.  qni  eft  nu- 
merus  rerum  producitur  ex  6.  numero  cen- 
fuum  in  tertiam  fui  partem.  Modus  autera 
xquationis  talis  eft  Cuba  tertum  partcra 
cenfuum ,  &  produ£kum  adde  numero  & 
aggregaci  accipe  fy.  cubam  a  qua  detrahe 
tertiam  partem  numericenfuum  &  refiduum 
cft  valor  rei.  Exemplum,  1.  cu.  p=  6.  ceu.p. 
12.  co.  ajquantur  2  2.  Accipe  tertiam  par- 
tem  6.  numeri  cenfuum  &  eam  cuba  fit  8. 
adde  ad  22.  fit  30.  accipe      cu.  30.  fit 
cu.  30.  minue  2.  ab  ea,  erit  valor  rei^.  cu. 
30.  m.  2.  Ponam  igitur  valorem  rei  cenfus 
&  cubi,  deinde  mukiplicabo  per  fuos  nii- 
meros  &  iungam  fimul> 


Valor  rei , 

Valor  cenfus, 

^i.  cu.  30.  m.  2. 

.  cu.  5)00.  p.  4.  m.       cu.  15)20. 

1         1 2. 

<s. ' 

^i.cu,  51 840.  m.  24-  1 

cu.  104400.  p.  24.  m.  ^i.  cu. 414720. 

Valor  cubi , 
22.  p.  ^i.  cu.  5  1  S40.  m.  fy,  cu.  15)4400. 
1. 


22.  p.^t.  cu.  5  1840.  m.  ^i.  cu.  15)4400. 
Partes, 

1.  cu.  2 2.  p.  cu.  5 1 840.  m.  cu.  1 94400. 
6.  ce.  24.  m.^i.cu.  414720.  p.  t$i.  cu.  194400, 

I2.C  >.  m,  24.   p.  ^i.  C  :.  51  640: 


Summa,  22.  p.  rl.  cu.   yi84o.  p.      cu.  5  1 840.  m- cu.  414720. 


Seddua:  ^i.cu.  91840.  p.  faciunt  %t.  cu. 
414720.  p.  quia  debenc  muicipiicaci  per  8. 
ii\  duplicacione,  igicur.cum  jp,  cu,  414720. 


p.  6c  m.  mhil  facianc,  pacec  quodi.  cu.  6. 6. 
cen.  p.  12.  co.  arquantur  22.  quod  dt  j  10- 
poiicum. 

Secunda, 


1 


Cap.  XXXIX.  D 

Secunda  &  ex  hac  fequitur  quod  cum 
fucnt  i.  cu.  p.co.  cequalia  cen.  &  numerd 
&fuerit  numerus  reium  productus  cx  cer- 
cia paice  numericen.  in  numerum  cen.  tunc 
cuba  tertiam  parcem  numeri  cenfuum  & 
eam  minue  a  numero  propofito  vel  ab  ea 
minuenumerum  propofitum ,  &  refidui  ac- 
cipe  fy.  cubam  quam  addes  aut  minues  a 
tertia  parte  numcri  cenfnum  &c  tale  bi- 
nomium  auc  recifum  eft  valor  rei.  Ex  quo 
fequicur  quod  talis  aequatio  poteft  cadere 
tribus  modis  ram  fi  teitiapars  numeri  cen- 
funm  eti  minor  qt.  cu.  refidui  non  poteric 
aufcrri  rl.  cu,  refidui  fed  folum  addi  tertise 
parri  numeri  cenfuun?  &  erit  binomium  fe- 
cundum:fi  vero  tertia  parsnumeri  cenfuum 
ficmaior     cubarefidui,pocericdicT:a^.  au- 


;  aequatidfl.  &c.  3  5 3 

ferri  &  addi,  tjuare  fiet  binommm  auc  reci- 
fum  primum; 

Exemplum  i.  cu.  p.  12.  co.  aequatur 6". 
cen.  p. '  3  8.  accipe  j-.  de  6.  quod  eft  2.  cu- 
bafic8.  minueex  \%.  remanec  jo.accipe 
cu.  30.qua:  cft  Cu.  30.  &  quia  ipfo 
eft  maior  de  2.  qui  eft  tertia  pars  cenfiiurrt 
neceiiarioaddeturad  2.  &  fiec  valor  rei  bi^ 
nomiumfecundum  quafi^.  cu.30.  p.  2.eius 
probationem  vide  incapitulo  24*. 

Aliudexemplum  1.  cu.  p.  12.  co.  arqua- 
turfi.cen.p.  ii.accipe-f-  de£.  quodeftz. 
cubafic  8.  detraheex  1  i.remanet  3.  acci- 
pe^.  cu.  3.  quaeeft  cu.  3.  Sc  qufa  ^.cu; 
^.eftminor  2.  dicemus  quod  yalor  rei  cft 
2.  p.  ^i.cu.  3.  vel  2.  m.  ^i.ca.j.  eiuspto- 
batioeftvc  vides. 


1.  cu.  p.   12.  co.     aequaiia   6.   cen.   p.  n. 


Res  2. 
Cen.  4. 

p.  ^i.  cu.  3. 

p.       cu.  9.  p.       cu.  192.  . 

Cubus.  i  1. 
12.  res  24. 

p.  ^t.  cu.  5184.  p.  ^t.  cu.  1944. 
p.  ^t.  cu.  5184. 

Sumrria  35. 

p.  iji.  cu.  41 472.  p.  ^i.  cn.  1944. 

6.  cen.  24. 
Numerus  11. 

p.  iji.  cu.  41472.  p.  ^:.  cu.  1944. 

Summa  3  5. 

p.  ^?.  cuf  4147  2.  p.  ty.  cu.  1 944. 

Et  per  idem  faceres  in  exemplo  vbi  ae- 
aquatio  elfet  2.m.  iji.  cu.  3.  excepco  quod 
minueresj,  numerum  a;quacionis  ex  cubo 
tertia:  partis  cenfuum  &  haberes  1.  cu.  p.  12. 
co  aequalem  6.  cen.  p.  5.  qnareaduerte. 

Capitula  igicur  qus  funt  in  4.  denomi- 
nationibus  funt  vt  dixi  28.  &  quscfunt  in 
quinque  func  15.  &  de  quibufdam  eorum 
dicam  proutverificancur  in  binomijs  &  re- 
cifis  dandofufficientiam  in  reliquis. 

Cum  numerus  aequatur  rebus  cenfi- 
bus  &  cubo  tunc  tu  fcis  quodcubus  &  res  ' 
funt  vnius  naturae,  &in  fecundo  recifo  pro- 
porcio  numeri  cenfus  ad  numeirUm  rei  eft 
maior  quam  y..  ad  fy.  igitur  e  contra  pro- 
portio  ^i.  rei  ad  iji.  cenfus  eft  maior  quam 
numeri  ad  numeru,  igitur  cum  5c  proportio 
^i.  cubi  ad  ^i.  cenfus  fic  maior  quam  numeri 
cenfus  ad  numerum  rei  ex  certia  confidera- 
tionecapituli  s  igitur  proportio  iji.  cubi  & 
rerum  ad  Ri.  cenfas  eft  maior  quam  numeri 
ad  numerum,  con^iegata;  igitur  lji.totidem 
quot  in  cenfu  &  addita;  cenfui  facient  nu- 
merum.  Exemplum.Proportio  ^t.  144;.  ad 


Numerus  sequalis  cubo  ce.  &  rcbus 
Res  ^i.  5.    ttt.  2.  ' 

Cenfus  9.  m.  ^i.  8o.rec.  fecund.  quint. 
Cubus  94.144^.    m.  38. 


^i.  So.eftveluti  17.  ad  4.  proportio^i.  y. 
ad  iji.  80.  eft  velutii.ad  4.  igicur  proportio 
^.14+j.  p.  ?i.  f.  &  eciam  Rc.  162.0.  ad  ^c. 
8o.elt  veluci  i  8.  ad^.  iiuevc9  ad  2.  den- 
fus  igicur  4^-.  funt  40-f  .m.  ^i.  1620.  igitur 
additx  ad  i.cu.  p.  1.  co.  faciunt  igitur 
1.  cu.  p.  4-f.  cen.  p.  1.  co.  acquantur-7. 


nam  40^-.  p.  &  40.  rn.  faciunt  -j.  p.  &  1» 
cu.  p-  5.  ccn.  p.3.  co.  asquantur  1.  in  hac 
«quatione.  Necputa  quod  res  fibi  deteimi- 
nent  propriam  quantitatem  cenluum  quia 
re  variata  vaiiatursequalicas.Veluti  fi  pona- 


Numetus  a;qualis  cubo  ce,  fk  rebus 
Res  ^i.  5.  m.  1. 

Ceufus  6-  m.  ^i.  20.  rec.  fecundum  quint. 
Cubus  ^i.  320.  m.  16. 


turresiji.  5.  m.  i.erit  1.  cu.  p.  2.c6.  p.  5. 
cen.  asqualia  11.  &  u  cu.  p.  4.  co.  p»  6. 
cen.  xqualia  16. 

Cum  res  aequatur  cubis  cenfibus  &  nu-  4 
mero  verificatur  eapiculum  in  binomio 


Res  aequales  cubocen.  ik  numero 
Res  3.  p/jji.  2. 

Cenfus  1 1 .  p.  7  2 .  binom.  prim.  quint. 
Cubus  45.  p.  $i.  1 6  8  2. 

Res  a;quales  cubo  cen.  &.  numero 
Re?  3.  m.  ^i.  2. 

Cen.  ii.  m.  ^i.  72.  rec.  prim.  quartum 

Cubus45.rn.iLi.  1782- 

—     -  - — .  —  .  -j       1  ■  ,  1 

Res  aequales  cubo  cen.  &  numero 

Res  ^i.  5.  m.  2- 

Cenfus  9.  m.  fy.  80. 

Cubus  iji.  1445 .  ™-  jS.rec.fecund.quinC^ 

Cen&cubus  Ki.  845.111.  29. 

1 3.  rpSRi.  845. m.  26. 

13.  res  ^quales  i-cu.p.  1.  ce.  p.  ?. 
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primo  &  quarto  cumfuis  recifis  atqueetiam 
in  recifo  fecundo  &  quinto.  Exemplum  vt 
hic  i.cu,  p.  i  ^  ce.asquantur  in^t.  35.  rebus 
quiaambo  faeiunc  1^,2450.  fed  35.  res 
funtio^.in  numero&  1.  cu.  p.i.cen.  funt 
5 6 .  in  nameroj  igitur  u  eu.p.  1.  ce  p.49. 
«quatur  3  5 .  rebus,igitur  res  sequantur  cubo 
cen.  &  numero. 

Etfimiliter  1.  cu.  p.  2.  ce.p.  $6,  sequan- 
tur4i.rebus&  ita  1.  cu.p.  3.  cen.  p.  63. 
«quan  tur  47.rebuS.Idem  patet  in  recifo  pri- 
mo  &  quarto. 

Et  fimiliter  in  secifo  fecundo  &  quinto 
ifient 1.  cu.  p.  i.ce.p/.  845.  m.  29.  igitur 
cum  13.  resilnt  p/.  845.  m,  26.  igiturde- 
traCtis  1.  cu.  p.  1.  ce.  ex  13.  rebus 
remanebunt  3.  quare  13.  resaequabuntur  1. 
cu.  p.  u  ce.  p.  3.  &  fi  ponas  1.  cu.  p.  2. 
cen.  p.  2-  aequabuntur  g.rcbus  &fimiliter 
fi  dicasi.  ce.  p.  2.  cu.  p.  7.  aequantur  30. 
rebus  &  1.  ce.  p.  3.  cu.  p.  n.  arqua^ 
tur  47.  rebus. 

Nota  quod  in  capitulis  vbi  ingrediuntur 
cubus  &  cenfus  potcs  etiam  reducere  eos 
ad  1 .  ce.  ficut  ad  1 .  cu.  tam  in  tcrnariis 
quam  quaternariis.  Exempium  1 .  cen.  sequa- 
tur  cu.  p.  2.  vcl  h  ccn.  squatur  ~.  cu. 
p.  1.  co.  p  3 .  &  dicitur  redu&io  ad  imparem 
denominationem  &  hoc  maxime  debec  fic- 
ri  in  capitulis  qus  verificantur  in  fecundo 

6  quinto  binomijs  vel  recifis, 

Secundo  nota  quod  pofica  tali  vnitate 
maioris  denominationis  in  ternarijsvel  qua- 
ternarijs  capitulis  vt  funt  haec  quse  funt 
quaternaria  eo  quod  comprehendunt  4. 
denominaLiones  tunc  femper  refpedtu 
eiufdem  binomij  vel  recifi  feruatur  axjuali- 
tas  augmenti  in  omnibus  alijs  velutiin  ex- 
cmplo  primo  di&um  eft  quod  res  valet  3. 
p-  2.  &  quod  1.  cu.  p.  1.  cen.p, 
49.  arquantur  35.  rebus  &i.  cu.  p.  2.cen. 
p.  56.  scquantur  41.  rebus  &  I.  cu.  p.  3»cen. 
p.  dj.  a;quantur  47,rebus  3  vbividesquod 
numecus  femper  augetur  per  7.  &  res  per  6. 

ITabula  aequalium  augmencorum 
1.  cu.  p.  1.  ce.  p.  49.    rebus  35. 
I  1.  cu.  p.  2.  ce.  p.  56.    rebus  41. 
j  i.cu.  p.  3-  ce.  p.  63.    rebus  47. 

Exemplum  aliud 

j  1.  ce.  p,  1.  cu.  p.  i.  |  rebus  13. 
I  u  ce.  p.  2.  cu.  p.  7.  |  rebus  30. 
j  h  ce.  p.  3.  cu.p.  u.  j  rebus  47. 


&  procedit  in  inflnitum.  Et  frrniliter  in  fe- 
cundo  exemplo  numerus  augetur  per  4.  & 
resper  i>.  &  proceditur  in  infinitum  in 
tali  fecundo  vel  quinto  recifo  de  5. 
m.  2. 

Quinta.  Cum  vero  ceufus  arquatur  cubis 
rebus  &  numerotunc  h  c  ver  ficatur  in  bi- 
nomio  primo  &  quarco  &  eius  recifis  & 
ctiam  in  blnomio  fecundo  &quincoJ  habec 
igitur  criplicem  a^quationem.  Exemplum  5. 
cenfusacquantur  1.  cu.  p.i.co.  p.  7.  hoc  eft 
yerum  vbiresvalet  3.  p.  2.  &  eftbi- 
nornimu  quaitujri  OAtn  j,  eu,  p.J,  co,  fujac 


Arithmeticse, 

48.  p.  fy.  1800.  &  5.  ccnfas  funt55.jp' 
^..1800.  igitur  5.  cenfusexuperant  I.  cu.  p» 
x.  co.  in  7.  igitur  5.  cenfus  scquancur  1.  cu. 

p.I.  CO.  p.  7. 


Cenfus  ^qualescubis  rebus&num. 
Res    3.  p.^.  2. 

Cen.  11.  p.  54.  72.  binomium  primum 

quartum. 
Cubus  45.  p.  R?.  1582. 
5.  cen.  55.  p.ty.  1800. 
Cubus  &  res  48.  p.  fy.  1800. 


a;quatio  7. 


Et  per  idem  dices  in  refiduo  pvimo  vel 
quarto  vtin  exemplo  ^.cenfus  funt  55.  nw 
^i.  1800.  &  cubus  1.  cum  1.  co.  funt  48. 
rn.  ^i.  1800.  igicur  5  .cenfusacquantui'  I.  c;i. 
p.  1.  co.  p.7.  vt  prius ,  &  ita  hoc  vcrifica- 


Cenfus  a?qualis  cubis  rebus  &  numero 
Res  3.  m.  2. 

Cen.  11.  m.  ^l.  72.  recifum  primum 

quart. 
Cubus45.m.  ^,.  i^S^. 
5.  cen.  55-m  ^..1800. 
Cubus  &  res  48.  m.  ^.iSco. 


asquatio  7. 


Cenfus  a^qualis  cubis  rebus  &  numero 
Res      5-p.  2. 

Cen.    9.  p.  R£.  80.  binomium  fecundum 
}  quintum 
|Cubus^.  1445.  p.  38. 


bitur  ex  dicendis  dummodo  ^i.cubovamexu- 
peret  proportionaliter      rerum  &  idco  ii 
poneres  in  hoc  binomio  vel  recifo  1.  cu. 
p.  2-co.  p.  5~|-.  hocssquabitur  5-7.  cenfus: 
&  fi  poneres  1.  cu.  p.  3.  co.  p.  47.  xqua- 
bitur^-j-.  cenfus  &  ica  vides  quod  augenJo 
resminuitur  numerus  donec  perueniat a<| 
hoc  vt  numerus  cadat  ex  parte  cenius,  Sc 
tunc  cenfus  &  numerus  a;quabitur  cubo 
rebus  &erimusextra  hoc  capitulum.  Etfa- 
cileefthoc  videre  quoniam  vtdixiproce- 
dunt  ex  fuppofitare  perscqualia  augmenta 
velutihic  auc^a  1.  co.  femper  cenfus  auge- 
turper^.  &  numerus  minuitur  per'  -^.  & 
idco  au&is  4.  co.  fienc  1.  cu.  p.  7.  cbl 
sequales  6.  cenfibus  praecife  &  poft  cadet 
numerus  [ex  parte  cenfus  vtpote  1.  cu.p. 
8.  co.  aiquabitur  /Sy.cenfus  p.  17-.  numeri 
&  ita  deinceps. 

Et  per  idem  dices  in  Tecundo  &  quinto 
binomio,erit  enim  i.cu.p.i.co.p. -p acmia- 
lia  4^-.  cenfus  &  1,  cu.p.  i.co.p.p  xqualia 
4—.  cenfus  &.  1.  cu.  p.  3-co.p.  1.  ajquaiu  \. 
cenfibus  cumque  hoc  verificetur  etiam  de 
yflitate  pacet  quod  Ci  quis  dicat  1  ,c«.p. } -co. 
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f>.  1.  arquatur  j".  cenfibus  ,  poceris  dicere 
quodres  fit  1.  vel  quod  fit  i^.  J.  p.  2.  & 
verificabitur  in  vtroque. 
Cum  ver6  cubus  xquatur  cenfibus,  re- 


Cubus  aequaiis  cen.  rebus  &  numero. 
Res  ^i.  5.  p.  2. 

Cenfus  5>.p.iji.8o.  Binomiumfec.  quintu. 
Cubus  J*-..  1445-  P-   


bus  &  numero ,  tunc  folum  feruiec  hic  bi- 
nomium  fecundum  &  quintum,vtin  excm- 
plo  1,  cen.  p.  1 .  co.  funt  yt.  125.  p.  11.  cu- 
bus  fuit  t$l.  1445.  p.  38.  Igitur  proportio 
kl.  ad  Ri.  eft  veiuti  17.  ad  5.  proportio  au- 
tem  hsec  eft  veluti  3-3- ac*  u  Igitur  j-f  cen» 
p.  54-°°-  enlnC  P*  57T*  ^etraclra 

hac  a  cubo,remanent  — ,  igitur  1 .  cu.aequa- 
tur  3-f  cen.  p.  5-7  co.  p,  j  numeri  &  5. 
cubi  aequabuntur  17.  cen.  p.  17.  co.  p.  5. 
ex  f»is  fequuntur  ha:  verificationes. 


Numerus  aequahs  cn.  cen.  rebus 

In  recifo  fecundo  &  quinto. 
Cenfus  xqualis  cu.  rebus  &  numero  , 
In  bin° p°  &  40  &  fuis  recis  &  bin°  i°  &  J 0 


Res  xquales  cubo  cen.  &  numero. 
In  bin°  p°  &  40  &  fuis  recis  &  rec°  i°  &  50. 
Cubus  aequaliscenfibus  rebus  &  numero 
In  binomio  fecundo  &  quinto. 


Manifeftum  eft  igitur  quod  haec  capitula 
valde  generalia funt  excepto  vltitno, videli. 
cetquandocubussequatur  cenfibus,rcbus  & 
numero,  nam  tale  capiculum,  etfi  fit  gene- 
rale,  attamen  eft  valde  inuolutum  cuiitt  in- 
uolutionis  caufa  &  modus ,  declarandi' fub- 
iungttur. 

Pendent  autem  capitula  quaternaria  ex 
ternariis ,  vt  vides  ,  nam  cum  numerus 
asqualis  cubo  8c  rebus  non  faciat  capitulum 
per  regulam  prxcedentern  ,  igitur  capitu- 
lum  de  numero  xquali  cubo  ,  cenfibus  & 
rebus,  a:quiualet  quafi  capitulo  de  numero 
scquali  cubo  &cenfibus.  Hoc  autem  verifi- 
catur  in  recifo  feciindo  &quinto,  igitur  hoc 
reducitur  ad  illud. 

Similicer  tes  aequales  cubo ,  cenfibus  & 
numero ,  componuntur  ex  capitulis  rei 
aequalis  cen.  Sc  numero,  &c  his  feruit  bino- 
roium  primum  &  quartum  &  fua  recifa  & 
capitulo  tei  aequiualentis  cubo  Sc  numeris, 
f?d  tale  capitulum  verificatur  in  binomio 
primo  &  quarto  Sc  fuis  recifis,  &  etiam  re- 
cifo  fecundo  &  quinto. .  Igitur,  capitulum 
hoc  habtbit  tr.plicem  aequacionem  vt  &  il- 
laexquibus  componitur. 

Et  fimiliter  capitulum  cenfus  xqualis  cu- 
bo  &  rebus  &  numero ,  componitur  ex  ca- 
pituEscenfus  a*qualis  cubo  &  numero  ,  &C 
cenfus  xqualis  rebus  &  numero,  fed  in  his 
a-quatio  cadit  in  binomio  primo ,  fecundo, 
quarto  vel  quinto,  velrecifo  primo&  quar- 
to,  igitur  &  hic. 

Et  fimiliter  capitulum  de  cubo  squali 
cenfibus  rebus  &  numero  componitur  ex 
duobus  capitulis ,  quorum  vnum  eft  cubus 
squalis  cenfibus  &  numero  ,  &  hoc  non 
datur  per  prxcedentem  regulam  in  corolla- 
rio.  Alterum  eft  cubus  sequalis  rebus  &  nu- 
mero ,  &  hoc  habet  a:quadonem  in  bino- 
mio  fecundo  Sc  quinto ;  igicur  hoe  capicu- 
lum  neceflario  habet  acquationem  in  bino- 
mio  fecudo  Sc  quinto  tantum,&  ica  de  aliis. 

Ex  hoc  fequitur  quod  regula  hxc  tenet 
vniuerfaliter  in  componendis  capitulis,  nec 
vnquam  oportet  prstermittere  numerum. 
7     Ex  qua  habecur  capitulum  de  numero  Sc 
'  eu.  xqualibus  cenfibus  Sc  rebus ,  nam  hoc 
componitur  ex  capitulis  duobus  s  quorum 
vnum  eft  numerus  Sc  cubus  aequalia  cenfi- 
bus,  &  hoc  verificatur  in  binomio  primo 
&c  quarto  Sc  fuis  recifis,  &  etiam  in  bino- 
mio  fecundo  &  quinto.  Akerum  eft  cubus 


&  numerus  acqualia  rebus,  Sc  hoc  verifica:- 
tur  in  binomio  primo  &.  quarto  Sc  fuis  re- 
cifis,  Sc  eciam  in  recifo  fecundo  Sc  quinto. 
Igitur  poiTibilis  eft  in  hoccafu  omnis  aequa-* 
cio,  videlicet  in  vtroque  binomio  vtro- 
que  recifo. 

Et  fimiliter  capiculum  de  numero  &  • 
cen.  sequalibus  cubo  &  rebus  componituc 
ex  duobus  capitulis  quorum  vnum  eft  cen- 
fus  Sc  numerus  a^qualia  rebus,  &  hoc  veri-* 
ficatur  in  binomio  primo  &  quarto,  Sc  fuis 
recifis,  &  aliudeft  capitulum  cen.  Sc  nume- 
ri  xqualis  cubis  ,  &  hoc  non  habet  arqua- 
tionem,  vtpacet  in  regula  prascedenti.  Igi- 
tur  cum  numerus  &:cenfus  aequantur  cubis 
&c  rebus,  arquacio  cadet  in  binomio  primo 
&  quarto  cum  fuis  recifis. 

Et  fimiliter  capitulum  de  numero  &  re-  9 
bus  arqualibus  cenfibus  Sc  cubo,  componi- 
tur  ex  capitulo  numeri  Sc  rei  aequalis  cen* 
fui,&  hoc  verificatur  in  binomio  fecundo 
5c  quinto,  5c  fimiliter  ex  capitulo  numeri 
&  rerum  arqualium  cubo,  fed  tunc  aequacio 
cadit  in  binomio  fecundo&  quinto.  Igitur 
tocum  capitulum  hoc  cadet  in  aequatione 
binomi)  fecundi  &  quintiquod  eft  propoficu. 


Cubus  &  numerus  squalia  cen.  &  rebus. 
iEquatio  in  binomio  primo,  fecundo,  quar- 

to,  quinto  &fuisrecifis. 
Cu.  &  res  squales  cen.  &  numero. 
jEquatio  in  primo  &  quarto  binomio  &Z 

fuis  recifis. 
Cu.  &  cenfus  arqualia  rebus  &numero. 
^Equacio  in  fecundo  &  quinto  binomio- 

Nota,qu6d  hoc  vltimum  capitulum  for- 
titur  aliquando  aequationem  in  ^t.  numeri 
fimplicis  cum  fuerint  partes  proportionatae, 
velucifi  cico  i.cu.  p.  3. cen.asquatur  5.C0. 
p.  15.  numero,  tuncresvalet  i^.  5.  &  cen- 
fus  eft  5.  &icafortitur  quantitatem  poten- 
tia  tantum  rationalem  ,  quod  nulli  ex  aliis 
accidit  capitulis. 

Et  ex  hoc  patent  capitula  cen.  cen.  cu.  x 
rerum  &  numeri  quaa  funt  7.  Et  fimiliter 
alia  7.cen.  cen.  cen.  numeri  &  rerum,  & 
alia^.cen.  cen.  cu.  cen.  &  numeri,  nam  fi 
dicat  cen.  cen  xquatur  cubis  cen.  &  nu- 
mero  ,  tunc  tu  fcis  quod  hoc  capitulum 
componitur  ex  cen.  cen.  aequato  cubis  &: 
numero  quod  verificatur  in  binomio  pri- 
no,fecun4o ,  luarto  &quinto,  &  recifo 
G  g  4  ctiam 
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etiam  primo  &  quarto  :  8c  ex  capitulo 
cen.  cen.  aequalis  ccn.  &  numero  ,  quod 
Verificatur  in  binomio  fecundo  &c  quinto. 
Igitur  verificabitur  in  omnibus.  Memento 
tamenillum  elle  valorem  cenfus,quare  rcs 
non  potetit  elle  nifi  vel  binomium  pri- 
mum,  fecundum  ,  quartum  vel  quintum  , 
auc  recifum  priroum  autfccundum,  aut9£. 
recifi  fecundi  vel  quinti ,  &c  eft  quantitas 
refidua  medialis  prkna  ,  vel  quae  cum  ratio- 
nali  componit  totum  mediale;  &  ita  de 
aliis  faciiis  eft  inquifitio ,  vt  clarum  eft.  Si 
autem  vis  regulas  aequationis,  omnesfacili- 
ter  inuenies  per  capitulum  vigefimum  fe- 
ptimum. 

Regula,  cum  i.  cen.  cen.  p.  cen.  aequa- 
tur  cubis  8c  numero  cuiuis  8c  fuerit  dimi- 
dium  numeri  cuborum  numeri  cen- 
fuum,  tunc  femper  alTequeris  aequationem 
hocmodo:  Miuue  Si.  numeri  propofiti  ex 
quart»  parte  numeri  cenfuum,  8c  refidui  ac- 
cipe  $i.  quam  minue  &  addc  ex  quarta  par- 
te  mimeri  cuborum  ,  8c  habcbis  valore  rei 
quaefitae.  Exemplum,  i .  cen.ceia.  p.^cT.cen. 
sequatur  i  2.  cu.  p.  49.  tunc  quia  6.  qui  eft 
medietas  12.  numeri  cuborum  eft  fy.  }6* 
numeri  cenfuum,  dico  quod  aequatio  habe- 
bitur  ex  regula  prscedente  fic.  Accipe  §i. 
numeri  propofiti  quae  eft  7.  minue  eam  ex 
quarta  partenumeri  ccnfuum  quaeeft  9.  r-e- 
manent  2.  cuius  accipe  fy,  quaeeft  2. 
hanc  adde  &  minue  ad  5.  quartam  partem 


2. 


Res  ,     3.  p.  ^i. 
Cenfus,  1 1.  p,^.  72. 
Cubus,  ^j.p.^i. 1682. 
Cen.cen.  195.  p.  8712^ 


numeri  cuborum,  babebis  rem  valere  5.  p. 
fo.  2.  8c  j.  m.  2.  Quod  ita  fit  patet, 
nam  1.  cen.cen.p.  36.  cen.  eft  589.^.^. 
8712,  p.  iji.  9^3  12.  quod  eft  totum  ^i. 
242208. &  12.  cubifunt54o.p  1^.242208. 
quibus  fiaddantur  49.  fient  i2.cubi  p.  49. 
aequales  1.  cen.  cen.  p.  $6.  cen.  quod  eft 
propofitum. 


C  A  P  v  t    X  L. 

Ve  Capitttlis  deriuatiuis  velafimilatis. 

CV  m  autem  fuerint  capitula  incogni- 
ta  in  denominationibus  habentibus 
fe  fimiliter  cum  cognitis,  tunc  aequatio  erit 
certa  ponendo  incognitas  cognitarum  loco. 
Deinde  inuenta  aequatione  quaere  minorem 
denominationem  cognitam  quae  pars  fit  re- 
fpe£tu  minoris  denominationis  incognitae, 
8c  fecundum  illud  accipc  partem  ex  deno- 
minatione  incognita.  Exempla  fubiiciam. 

Scrs  quod  capiculum  cenfus ,  rerum  & 
numeri  eft  cognitum ,  &  fcts  quod  res  eft 
cenfus,  igicurfcies  omne  capitulum  in 
quo  minor  denominatio  eft  maioris.  Ve- 
luti  ccnfus  8c  rcs  &c  numerus  habent  tria 
capitula  nota ,  igitur  &c  reliqua  fequentia, 
in  quibus  comraune  eft  quod  minor  deno- 
minatio  eft     maioris.Dicamus  igicur  qu6d 


'7 


f.  cc.  cu.  aequetur  j.  cu.  p.  10.  tunc  vides 
quodcubus  eft^i.  cen.  cubi  ficutres  eft 


Prin- 
cipa- 
iis. 

Numerus, 
Numerus, 

ty-.  cenfus. 
res  cenfus. 

A 

rrt 
u 

Q 

Numerus,  cenfus,  cenius  cenC 
Numerus,  cubus,  cen.  cubi. 
Numerus,  cen.cen.cen.cen.cen 
Numerus,  Relm  pm  cen.  Rel'  p'. 

Numerus, 

cu.  cubus. 

Numerus, 

res  cubus. 

S  « 

O  '3 

Numerus, 
Numerus, 

cenfus,  cen.  cubi. 
cubus,  cubus  cubi. 

cenfus  ,  dices  igitur  h  cen.  iquatur  3.C0. 
p.  10.  Igttur  res  valet  per  capitulum  in 
prailica  compoficorum  minorum  12-^- 
p.  1-^-  quod  eft  5.  &  hic  eft  valor  cubi  qnia 
pofuilH  cubum  efle  rem.  Igitur  fi  5.  eft  va- 
lor  cubi,  &  nos  quazrimus  valorem  rei ,  srit 
valor  rei     cubica  5» 

Aliud  exemplum  habeo  cen.  cubi  p.  5. 
cen.  acquatur  10.  tunc  tu  vides  quod  cen. 
eft  cubica  cen.  cubi.  Igitur  dices  1.  cu. 
p.  3 .  co.  aequatur  1  o.  quia  etiam  res  eft 
cubica  cubi ,  quare  valor  rei  erit  iu.  v.  cu. 
iji.  z6.  p.  5.  m.  Ei.  v.  cu.  qt.  z6.  m.  5.  Sc 
hic  eft  valor  cenfus  qui  eft  cubica  cen- 
fus  cubi.  Si  igitur  quaeris  valorem  rei,  tu 
fcis  qu6d  res  eft  y..  cenfus ;  igitur  valor  rei 
erit     v.  ^i.  v.  cu.  ^i.  2^-p.  5.  m.     v. cu. 

z6.m.  5.  8c  hic  eft  valorrei,  cuius  i.cu. 
cen.  p.  cen.  iEquatur  10.  Et  ita  dicara, 
quodfi  1.  cu.  cen.  aequatur  6.  cen.  cen.  p. 
18.  tunc  vides  qubd  fy.  cen.  cen.  eft  cen. 
&  hoc  eft  ?i.  cubica   cubi  cen.  8c  ita 


Numerus,  fy,  iji.  cen.cen. 

cen.  cen. 


S  Nufnerus,  res 


«      ^  Nu  merus,  ccn.    cen.  cen.  cea 

Q  3  3 


i  Numerus,  cubus  Rt.Ki.cen.ccn. 

c-  u  ^  Numerus,  cubus     cen.  cen. 


^  Numerus,cen.cubi.  cen.cen.cen. 


i  ^  m  Numerus,  cen.^.cubicx  cubus 


£  -u  ^  Numerus,  cen. 


cubus- 


S  'C  g   Numerus,  cen.cen.  cukscen. 


etiam  cenfuum  eft  ^i.cubica  cubi,  qua- 
re  hoc  capitulum  eft,  ac  fi  dicerec  j.  cu. 
sequatur  6.  cen.  p.  18.  &  tunc  «quatioeft 
3?i.  cu.  52.  p\  2.  p.  cu.  2.  cYhiceltva- 
lor  ^i.  cen.  cen.  quia  eft  valor  rei  pofitae  in 
qu»  cen.  cen.  obtinet  locum  cenfus,fed  noj 
volumus  igitur^i.  v.  ^i. cu.  51.  p.  1. 
p.  fy.  cu.2.  eit  valorrei  de  1.  cu.  cen.  squa- 
li  6.  cen.  p.  18,  E:  ita  explicaui  capituk 
27.  deriuatiua  iiue  affimilata  triplicia  pec 
quar  manifefta  func  quadrupiicia  &c  reli- 
qua. 

Cum 
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Cum  fLtcrit  i.  cu.  p.  ce.  p.  co.  aequalia 
numero,  &  fuerit  dimidium  numeri  cen. 
inimeri  reruni  ,  tunc  femper  habebiair 
sequatio  ,  &  hoc  eft  quia  mutata  pofitione 
habebis  eundem  numerura  aequalem  j.  cu. 
ce.  p.  ce.  ce.  p.  ce.  mukiplicando  denomi- 
nationes  in  feipfas.  Ec  fit  exemplum,  1.  cu» 
p.  <5.ce.  p.  9.C0.  aequatur  50.  fi  igiturdice- 
res  prima  pars  eft  1.  co.  fecunda  erit  1.  ce. 
quia  eft  prima  p/.  fecundx,  &  tertia  erit  1. 
cu.  Sunc  igitur  tres  quantitates  continue 
proportionales,  quarum  prima  multiplicata 
per  9.  fecunda  per  6.  &  addita  tertia  fiunt 
50.  Pone  igitur  primam  1.  ce.  fecunda  eric 

1.  cc.  ce.  quia  prima  eft  p/.  fecundae  &  ter- 
tiaerit  1.  cu.  ce.  Igitur  habebis  i.cu.  ce. 
p.  6.  ce.  ce.  p.  9.  ce.  etiam  aequalia^c. 
Quia  igitur  hoc  habet  aequacionem  extra- 
hendo  F/.  igitur  &  prima.  Et  quia  in  fecun- 
da  aequatione  inuenitur  valor  rei,  &  fuppo- 
nimus  primam  efle  I.  ce.  erit  igitur  aequa- 
tio  prima  quadratum  a;quationis  fecundae; 
in  taiibus  igicur  regula  generalis  eft.  Accipe 
F/.  de  1 .  cu.  p.  ce.  p.  co.  quam  femper  ha- 
bebit  eoquod  fupponimusdimidium  nume- 
ri  ce.  efie  f/.  numeri  rerurn»  &  quod  exit 
eft  1.  cu  p.  numero  rerum,  &  hoc  aequabu 
tur  jfi.  numeri.  Sequere  aequationem  per 
capitulum  vigefimum  o&auum,  ea  inuenta 
quadraeam,  &  quod  proueniteft  valor  rei 
ditta:  aequationis.Exemplum,  r.cu.p.^.ce.p. 
t).co.  arquatur  50.  accipe  Ki.  huiustanquam 
ellet  1.  cu.  cen.  p.  6.  ce.  ce.  p.  9.  ce.  quae 
eric  1.  cu.  p.  3.  co.  per  modum  27.  re- 
gulic  quinquagefimi  primi  capituli  praclicae 
accipe  p/.  50.  quaeeft  50.  dices  igitur 
<ju6d  1.  cu-  p.  3.  co.  aequatur  f/.  50.  Quse- 
re  aequationem  per  capitulum  vigefimum 
odtauum,  quae  erit  fy.  v.  cu.  yt.  1 3^-p. 

1  z~  m.  f/.  v.  ca.  $i.  1  5  -f  rn.  f/.  1  2-^  hanc 
igitur  aequationem  quadra  &  fiet  f/.  v.  cu. 

2.  <T-  p.  fy.6y$.  p.  p/.  v.  cu.  16.  m.  6^7 5. 
m.  F/.  v.  cu.  13-7  m.  127-  rn.  F/.  v.  cu. 
1  3-7  m.  iif  quod  eft  dicere  f/.  v.  cu.  26". 
p.  f/.  675.  p.  P/.  v.  cu.  16.  m  F/.  675.  m.  1. 

2.  fed  p^.  v.  cu.  16.  p.  f/.  675.  eft  2.  p.  f/. 

3.  6V  P/.v.  cu.  26.  m.  f/.  675.  eft  2.  m.F/,3. 
igitur  illae  duas  F/.cu.iunctaefaciunt4.a  qui- 
bus  demptis  2.quieft  numcrus  m.I.remanet 
valor  rei  2.  Et  inuentio  huius  regniae  fuit 
perLudouicum  de  Ferrariis,  &  ego  eam  de- 
duxi  ad  practicarn  hoc  modo. 

*  m-m<-m<m--m->m-m--m  -m-mm- 

INCIPIVNT 
Q_V  ADRAGINTA 

QViESTIONES. 

RiMA)  inuenias  omnegenus  ^i.de|^tu 
icis  quod  eius  F/.  quadraca  eft  ty.  ||  Sc 


P 


Numerus, 
F^.  quadrata, 
ifc.  cubica, 

^i. pronica  minor ,     ^i.  i^-m.-j- 
$£.  pronica  media,  Fi;  v.  cu.  f^.  p. 

777  m.  F/i  v.  cu.  f/. 

 ■  m.  — . 

^t.  pronica  maior,  F/.  17  m.  -^. 


cubica  eft  f/.cu.     &  in  pronica  maiore  ha- ] 
bebis  1 .  cen.  cen.  p.  1.  co.  jequalia      qua-  i 
re  res  valebic  per  capitulum  trigefimum 
oclauum  F/.  ^  m.  -i-j     in  media  habebis 
1 .  cu.  p.  1 .  co.  a?qualia  ~.  Quare  per  ca- 
pitulum  vigefimum  octauum  res  valet 
v.  e|  p.^  m.      v.  cu.^y^ 

m.  —  5c  ita  pro  pronica  minore  erit  1 .  ce- 
p.  1 .  co.  a-qualia  ~  quare  res  valebit  f/.  j~ 
m.  y~  &  ita  fcies  operari  in  aliis. 

Secunda,  Inuenias  p^.  cubam  de  f/.  i  i.  z 
p.  2.  Tu  fcis  quod  cubica  difFerentiae 
<juadratorum  partium  ,  eft  difterentia  qua- 
dratorura  radicum.  Ideo  quadra  f/.  i2.fic 
12.  quadra,  2.  fit  4.  detrahe  4.  a  I2.rema- 
net  8.  cuius  cu.  eft  2.  difterentia  quadra- 
torum  radicum.  Pone  igitur  quodquadra-. 
tum  partis  miuoris  ipfms  radicis  fit  j.  ce. 
igitur  quadratum  partis  mai®ris  radicis  eft 
1 .  ce.  p.  2.  &  pars  minor  radicis  eiit  i .  co. 
Tripla  igitur  quadratum  maioris  partis,fit 
3.  ce.  p.  6.  adde  ei  quadratura  minoris 
quodefti.  cen.  fit  4.  cen.  p.  tJ.  multiplica 
inminorem  quantitatera  quae  fuit  1.  co.  fic 


1.  co. 

1.  ce.  t,  ce.  p.  2. 
1.  3. 


1.  ce,    3.  ce.  p.  6. 

3.  ce.  p. 

4.  ce,  p.  <j. 
1.  co. 


4.  cu.  p.  (J.  co.  sequalia  2. 
1.  cu.  p.  i~  co.  aequalia 


1 .  co. 
1 .  ce. 


1.  ce.  m.  i. 


1.  ce.  3.  ce.  m.  6. 
3-ce.  m.  6^. 

4.  ce.  m.  6. 
1.  ce. 


4.  cu.  m.  6.  co.  aequalia  f^.  1 2. 


4.  cu.  p.  6.  co.  aequalia  2.  Igitur  i.  cii.  p. 
i^-  co.  eft  acquaiis  ~.  Accipe  -j-  de  6c 
eft  %  ,  cuba  fit  inuenias  numeros  quo- 
rum  differentia  fit  &  productum  /it  -y  & 
eruntnumeri  fy.~p.-j:  ■  rn.-^.Igituc 

valor  rei  eft  f/.v.cu.i^.  rrP-T  ra.^.v.cu.F/.7j 
m.  &  hafc  crit  minor  pars.  Alia  autem 
poteft  mueniri  addendo  2.  quadrato  huius 
tocius  fumendo  f/.  v.  fed  longc  melius  ite- 
rando  pofitionem  ponendo  maiorem  par- 
teni  1 .  co.  eius  quadratum  1 .  ce.  &  qua- 
dratum  minoris  partis  erit  igitur  il  ce.  m. 
2.  &  habebis  operando  yt  priiis  4.  cu.  m- 
6.  co.  aequalia  F/,  i  i,  quare  1 .  cu.  aequa- 
bitur  17-  co.  p.  —numeri  &  rcs  habebicur 
per  capitulum  accipe  -f  de  i{-  quod  eft 
|-  &  cuba  fit  'f-  diuide  |-  in  duas  partes 


f/..  12.  p.  2. 
^i,  cuba  eius  eft  Fz.cu.y  p-^-c"-—  p-?i-cu' 
v.  f^.77P-  T  m-  CUt 


v.  F/.77m<  T* 


producentes-^  8c  erunt  per  centefimam  re- 
gulam  quadragefimi  fecudi  capituli  pradfica? 

partes 


r 
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partesf  &  f  t^K  cu.  4"  P-  cu- 
-i-  eft  maior  pars. 
3  Tertia,  Facde  io.duas  partes  ,  quarum, 
cubi  iuwSti  fimul  facianc  500.  Scias  primo 
quscficum  anfic  poffibile,  tk  cft  quia  maxi- 
mum  quod  poffit  fieri  per  aggregationem 
cuborum  eft  cubus  totius ,  videlicet  1000. 
&minimumeft  quartapars  eius,  videlicec 
250.  non  igicur  polfunt  fieri  ex  10.  dua: 
partes  quarum  cubi  iuncti  fint  plus  quam 
1000.  vel  minus  quam  250.  quia  igitur 
500.  eft  maius  150.  &  minus  1000.  cafus 
eft  podibilis.  Diuideigitur  10.  in  1.  co.  Sc 
10.  m.  1 .  co-  cuba  per  regulam  cubandi  bi- 
nomia,  habebis  1.  cu.  ex  vna  parte,  ex  alia 


r.  co. 
1 .  ce. 
1 .  cu. 


10.  m.  1 .  co. 

100.  p.  3.  ce.  |  i-  ce.  p.  500. 
1 000.jp.30.ce.1n.  i.cu-m.joo.co 


iooo.  p.  30.  ce.  m.  1.  cu.  m.  300.  co, 
sequalia  500.  quare  cum  1.  cu.  p-  &  m.  ni- 
hil  faeiant,  habebis  500. p.  30.  cen.  aequa- 
lia  300.  co.  quare  1.  cen.  p.  16-^-sequa- 
tur  1  o.  co.  quare  res  valet  5.  p.  >  Sc 

reliqua  pars  eft  5.  m.  fy.  8-f.  Et  ex  hacpa- 
tet  etiam  talis  quaeftio : 

Fac  de  90.  duas  partes  quarum  ^i.  cubaj 
iun&ae  faciant  6.  In  hac  fimiliter  aduertere 
oportet ,  quod  minimum  quod  poffint  ag- 
gregare  i^.  cubse  talium  partium  eft  Cu- 
ba  90.  &  maximum  quod  poffint  aggregare 
eft  cuba  quadrupli  de  90.  id  eft  cuba 
$60.  Quia  igitur  cabus  de  6.  eft  maior 
quam  90.  &  minor  quam  360.  cafus  eft 
poffibilis  quia  igkur  de  90.  habes  facere 
duas  partes  quarum  yt.  cuba:  iundtae  facianC 
6.  igitur  faciendo  de  6.  duas  partes,  qua- 
rum  cubi  iunc~U  faciant  90.  habebis  quod 
quasris,  id  eft  partes  de  90.  quarum  $i.  cu- 
basiuncla:  faciunt^.  Eruntigicur  tales  par- 
tes  45.  p.  1682. &  45.  m.  y..  1682.  quae 
iun&ae  faciunt  90,  &  radices  cubae  earum 
faciunt  iuncta:  6. 
4  Quarta,Facde  10.  duas  partes  quarum 
quadrata  inuicem  multiplieata  faciant  60. 
Pone  quod  vna  fit  5.  p.  1.  co.  alia  erit  j, 
ni.  1.  eo.  quadra  fiunt  25,  p.  1.  ce.  p.  10. 
co.  &  15.  p.  1.  cen.  m.  10.  co.  Deinde 
jnultiplica  inuicem  ,  fient  6i$.  p.  50.  cen. 


25- 


P- 

i- 

m. 

P 


CO. 

,  ce.  p 
,  co. 
cen.  m 


10.  eo. 


ic.  co. 


615.  p.  50.  cen.  p.  1.  ce.ce.  m.iooxe 


p.  i.cen.  cen.  m.  100. cen.  nam  aliatincm- 
ciationes  cadunt,  igitur  625.  p.  1.  ce.  ce, 
«quantur  36.  p.  50.  cen.  quare  589.  p.  1, 
ce.  ce.  aequantur  $0,  cen.  Igitur  abbre- 
uiando  accipe  ^i.  3  6.  &  cft  6.  eam  minue 
a  Z5.  fic  19.  huius  accipe  fy.  quae  eft  g*, 
1 9.  Igitur  dicemus  quod  vna  pars  fuit  5 .  p. 
ty.  19.  alia  5.  m.  rl.  ig.  Quadra  igitur  5.  p. 
^f  .  1 9.  fic  44.  p.  1 900.  quadra  5.  m. 
1 9.  fit  44.  m.  y.  1 900.  Multiplica  44 • 


5-p.  ^i.  19. 
44.  p.  ^i.1900. 

5.  m.  ^i.  19. 
44.rn.  ^£.1900. 


i93<j.  m.  1900.  quodeft  36. 


p.  y..  1900.  in  44.  m.      1900.  fit  3*3. 
prxcise. 

■  Similicer  poflet  folui ,  fac  ex  10.  duas 
parces  quarum  ^i.  inuicem  multiplicata;  fa- 
ciant  4.  Nam  potesdicere  conuertendo, 
Inuenias  duos  numeros  ex  quorum  multi- 
plicationefiat  4.  &quadrata  iuncta  fint  10. 
Sc  hoc  poteft  fieri  pluribus  modis,  vt  oftea- 
di  in  praclica. 

Quinta,  Facde  10.  duas  quantitates ,  &y 
iterum  duas  aiias,ita  quod  multiplicatio  le- 
cundse  intertiam  fit  feptupla  muitiplicacio. 
ni  primas  in  quartam,  &  proportio  fecundae 
ad  primam  diuifa  per  proportionem  tertist 
ad  quartam ,  relinquat  proportionem  8.  ai 
3.  Circa  hoc  oportet  vt  fcias  qubd  cutn 
fuerinc  quatuor  quantitates  quarum  prima 
duz  tantum  aggregent  quantum  fecunda: 
duae ,  &  multiplicatio  fecundae  in  tertiinv 
produxerit  exempli  gratia  feptuplum  eius 
quod  fit  ex  prima  in  quartam,  quod  fempet 
diuifa  proportione  fecundaj  ad  primam  per 
proportionem  quartae  ad  tertiam  ,  fempet 
exibit  feptula,  &  fi  dixifies  quod  feciflet 
quintuplum  in  diuifione  exilfet  quintupla, 
quare  cum  ex  illis  duabus  proportionibus 
prodeuntibus  ex  diuifione  proportionis  fe- 
cundx  ad  primam  per  proportionem  quar- 
t£  ad  tertiam  &  tertiae  ad  quartam,  femper 
inuicem  in  crucem  multiplicatis ,  prodeat 
proportio  duplicata  tertiaead  quartam,  Igi. 
tur  multiplicatis  talibus  proportionibus  in- 
uicem,  &  accepta  ^i.  produdi ,  habebimus 
pioportionem  tertiae  ad  quartam.  Ex  iioc 
foluitur  prasdicla  quasftio  hoc  modo  ,  nara 
dictum  eft  qubd  diuifa  proportione  fecun- 
dae  ad  primam  per  proportionem  tcrtias  ad 
quartam  exeat  -7  ,  & 
diclum  eft  qubd  mul- 
tiplicatio  fecundae  in 
tertiam  ,  fit  feptupla 
multiplicationi  primae 
in  quartam.  Igitur  diuifa  proportionefecu- 
dae  adprimam  per  proportionem  quaics  ad 
tcrtiam,  exibit  ~  quare  multiplicabimus  in 
crucem  Sc  eft  diuidere  vnam  peraliam,  & 
habebimus  propordonem     cuius  y..  id  eft 
proportio  ^i.  21  ad^i.  8.  eft  proportio  par- 
tiumi  Dices  igitur ,  fac  de  1  o.  duas  paitei 
quarum  proportio  fit  veluti  ^i.  2 1 .  ad  8. 
dicendo  per  regulam  3.  fi  zi. 
eflet  10.  quid  eftet  ^i.  8.  multiplica^i.  8.in 
10.  fit  ^i.  800.  diuide  per      21.  p- 
&  exic  ^t.  99^  m.  ^i. 
quarta  quantitas ,  tertia  erit  10.  p. 
37^  m.  ^.99—.  Deindepro  prima&  fe- 
cunda,  cu  fcis  qubd  diuifa  proportione  fe- 
cundas  ad  privnam  per  proportionem  quar- 
tae  ad  teitiam,  exit  proportio  -^-ig'tur  muI* 
tiplicata  proportione  quarta:  ad  tertiam, 
per  proportionem  —  ha,bebimus  proportio- 

nem 


2 1 


37™  &  hxc  eft 


1 


Qu^ftio  5.  &  6. 
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99^  m. 

37i£  7 

4S71 

-V  ™.  1 

8»tH 

10. 

1 0. 

p.i^. 

57f^m- 

9977^  . 

aem  fecundse  ad  primam  eft  autem  propor- 
tio  quattaeadcertiamha^c  cum  fuamukipli- 
catione.  Diuide  igitur  10-  in  duas  pattes  fe 
habentes  in  tali  proportione,  &  inuenies 
primamefle  5™-  m  ;s°-  &  fecunda  erit 
io-m.  ^.5--. 

Aliter  pro  inuenienda  prima  &  fecunda, 
pone  quodprima  fit  1.  co.fecunda  erit  10. 
m.  1.  co  qnare  proportio  fecunda:  ad  pri- 
mam  erit  &  quia  haec  diuifa  per 

I.CO. 

proportionem  tertiae  ad  quartam  ,  relinquic 
proportionem  8.  ad  3.  igitur  diuifa  pro- 
porcione      ,  co-  per  4  exibit  proportio  ter- 

t.  co.       f  5 

tiae  ad  quartam.  Diuide  igitur  ta'^"'  PCL* 
^-evir  §2  harc  eft  proportio  certia; 

t.  co. 

ad  quattam,  Quare  diuidemus  10.  per  1. 
p.  ifta  proportione ,  &  eft  addere  femel  nu- 
meratorem  denominatori  per  didja  in  qua% 
ftionibus  pra&icae  eric  diuifor  quare 

proueniet  multiplicatodenominatore  in  10. 
&  diuifo  per  numeratorem  ,  fic  enim  diui- 
duntur  integra  per  fracTra  "°;      &  hxc  eft 


jo.  p.j.  co. 


quarta  pars  ,  &:  terda  erit  refiduum  ad  io- 
igiturarit  10.  m  Habes  igitur  om- 


nes  4.  quantitates  vc  vides.  Multiplicapri- 


Prima, 
i.  co. 
Tertia 


Secunda, 
10.  m.  1.  co. 
Ouarta, 


i  o.  m. 


30.p.  5 .  co. 
to.  «n. 


IOO. p 

jo.  f.  ;.co. 

m.10  co.m.±00,co- 

3o.p.5,co. 


30.  p.  s.co 
9o.  cen. 

30.  g.  5  C0. 


mam  in  quartam  >  &c  habes 


!£.  Multi- 

i».  p.  5.C0. 

plica  fecundam  in  tertiam  flt  1  oc.m  ■8oa  "'- 
p  8oten 


30,  p.  ;.c». 

m.  1 0.  co.  Et  hoc  debet  die  ie- 
30.  p.  $.c».  _ 

ptupium  mulciplicationi  primae  in  quar- 

tam,  quodeft  s<f0-""-,  Igiturmultiplicaom- 
30.  p.  5..-0. 

nia  per  30.  p.  5.  co.  habebimus  560.  cen. 
«equalia 80.  cen. m.50. cen.p.3000- p.^oo- 
co.  m.  300.  co.  quare  tandem  1.  cen.  p. 
i^-  co.  a;quabitur  5—  quare  res  valebit 


Prima, 

1755  a  »• 
JiToT^sT 
Tertia, 

io.p.^t.j7^m.ij£. 

9  9 1 09 


Secunda, 

jo-    -  i?5< 

1  ot-t  m.  ^i.  5-^— 
Quarta, 

99T7i m     3 7 ^5 


c— — 

5  i»c» 


m.  ^  &  basc  erit  prima  pars,  fecunda 
igitur  eritrefiduum  ad.  10.  quodeft  io^°-m. 
^t.  5^  &  ita  habebimus  paites  vt  vi- 
des- 

6  Sexta,  Inuenias  5.  quantitates  continue 
proportionales,  ita  quod  quadratum  primac 
additum  fumma:omnium  faciat  quadratum 
tccunde  quantitads.  Nota  quod  hzc  qus- 


ftio  dicitur  libertatis  ,  quia  verificatnr  iit 
omni  proportione,  &:  ideo  pofitio  libeia 
eft.  Vnde  Jiomo  ignorans  hoc  laborarec 
cum  magna  difHcuitate,  quxrens  illud  quod 
non  eft  qusrendum  ,  &  hoc  accidit  in  plu- 
dbus  Cafibus.  Qiiando  igitur  homo  ponic 
tibi  rem  difHcilern,  experiaris  femper  pri- 
mo  hanc  regulam  libcrtatis ,  quia  forte  iri 
omni  pofitione  eueniet  quod  putas  accidere 
in  vna  tantum.  Pone  igitur  quod  fint  illas 
quantitates  in  proportone  tripla.  Igitur 
prima  eric  1.  co.  fecunda  3.  co.  tertia  $.  co. 
quarta  17.  co.)-a  8  i.co.  Iu.nge  omness  fiunt 
1  2  1  .co.  adde  quadratum  primse,  fit  1 .  ce.  p. 
121.C0.  squalia  quadrato  fecundas,  quod 
eft  9.  ce.  Igitur  8.  ce.  a*quatur  i£%.  co. 
igiturS.co.  azquantur  121.  lgitur  res  valet 
15^-  &  eft  prima  quan.titas  Sc  reliqus: 
erunt  in  proportione  tripla  confequentes , 

vt  45t&  &  4o8T  ^  hz5t  5c 

peridem  foluitur  ha:c. 

Inuenias  duos  numeros  in  proportione 
dupla  ,  quorum  quadrata  ilnt  arqualia  ipfis 
numeris.  Et  potes  dieere  etiam^e  cubis  & 
de  quacunque  proportione  volueris ,  &  effc 
qu£eftio  facilis.  Pone  igitur  quod  primus  fic 
1.  co.  fecunduserit  2.  co.  Horumquadrata 
funt  1 .  ce.  &  4.  cen.h^c  iuncla  faciunt  5-ce* 
zt-qualia  j.co.  Igiturres  valet  -^-diuidendo  3- 
per  5.  5c  fecunda  pars  eft  duplum  quod  eft 
i-j-  quse  iun£l:a  faciunt  i-i-  &  tantum  fa- 
ciunt  quadrata  etiam  horum  iun£la,  nam 
quadrntum-|-efl:  —  8c  quadratum  1-'-  eft 
|f,  qua;  iunila  faciunt  qus  funt  ij-  &£ 
cx  hoc  patet  etiam  talis  quaeftio. 

Inuenias  tres  quantitates  continue  pro- 
portionales  in  proportione  tripla ,  ita  quoj 
i~s  aggrega"  earum  in  fe  ducitim  fit  -~- 
medias  quantitatis.  Pone  qu6d  prima  fit  1. 
co.  &  quia  fecunda  eft  tripla  erit  3.  C0.  $c 
tertia  erit9-  co.  Igitur aggregatumij.  co. 
quare^cft  co.  Sc  quadratum  eft-^-  cen. 
6c  hoceft  7-  de  5.  co.  quantitatis  fecundsc, 
Quare  f  -  cen.  acquatur  1.  co.  igitur  1.  cen. 


co. 


1 .  co.  3 

-^-co.  1  —  cen. 
-j-  cen-  xqualis  1.  co, 
1.  cen.  aequalis  4.  co. 
Res  valet  4. 

Partes  , 
4.  1 2. 


9.C0.  I  13.  co. 
1  16. 


36- 


^quatur4.  co.  Igiturres  valet  4.  8c  tanta 
eft  primai  quantitas  ,  Sc  iecunda  efl  tripla 
ei,  quare  erit  1 1.  &  tertia  3<J.  Ex  quo  patet: 
qu6d  hxc  qua^ftio  in  nullis  ahis  quantitati- 
bus  poteft  verincari  exhocetiam  pateC 
talis  quaeftio- 

Inuenias  tres  quantitates  continue  pro-» 
portionales  ,  quarum  fecunda  eft  ii. 
aggregati  duclum  in  fe  facit  -y  fecunda£. 
quantitatis,  igiturfacit  4.  quod  eft  -f  de  iz  = 

%ituf 
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igitur  fuit  1.  Igiturctim  1.  fit  £  aggregati 
erit  aggregatum  5 1.  IgitUr  per  centefirmm 
regulam  quadragehmi  tecundi  capituli  pra- 
&ic£  erunt  parcesvt  prius  4. 1  2.  rf. 
7  Septima,  inuenias  tres  quanticates  conti- 
nue  proportionales  ,  quarum  fecundafic 
cubica  aggregati  primx&  tercia?,  &cubus 
fecunda:  in  quadracum  ipfius  fecundae  du- 
6tus  producat  quincuplum  aggiegati  om- 
•nium  trium  quantitatum.  Pone  qu6d  fe- 
cunda  fit  1.  co.  Igitur  aggregatum  primae 
&  tertia:  eft  1.  cu.  igitur  aggregatum  om- 
nium  quantitatum  eft  1.  cu.  p.  1.  co.  cuba 
igitur  fecundam  fit  1.  cu.  quadra  eandem, 
fiti.  ce.  multiplicai.  ce.  in  1.  cu.  fiti.  p° 
kel°  &  hoc  eft  quincuplum  ad  I.  cu.  p.  I. 
co.  quare  1.  p°.  Rel°  eft  aequale 5.  cu.  p.  r. 
co.  quare  fchifando  1.  ce.  ce.aequatur  $.ce. 
p.  y.  res  valet^.  11-f  p.  if  quare  aggrcga- 
tum  ptimx  &  tertiae  eft  inueniendum  hoc 
modo  :  Quadra     v.  fy.  1  ij-  p~.  2-l}fic 


  5o.  40. 

IJi.  IOI2  J.  p.  100. 

v.  y.,  loiiy.  p.  100. 


"T  P-  Cuba  t$l.  nf  f  x-l ,  fic 
lonj.p.  100.  Accipe^i.  hutus,  fit  y..  v. 
^i-  10125.  p.  100.  huius  igitur  v.  fac 
duas  partes,  qux  inuicem  multiplicatae  fa- 
ciant  u-L  p.  2i  qU0d  eftquadratum  fe- 
cundaequantitatis,  &  eodemfere  modo fol- 
uitur  haec 

Inuenias  tres  quantirafes  continne  pro- 
portionales  ,  quarum  fecunda  fit  cubica 
aggregati  tertiae&  prima? ,  &  ex  produ&io- 
ne  aggregati      tertiae,  &  primae  in  diffc- 
rentiam  ipfarum  radicum  producatur  fecun- 
da  quantitas.  Pone  igitur  quod  fecunda 
fit  U  co.  I  ?itur  aggregacum  primae  &  tertiae 
eft  1 .  cu.  &  quia  per  primam  regulam  de- 
cimi  quinti  capituli  ex  tali;  multiplica- 
tione  producitur  dirTerentia  primaj  &  cer- 
tiae,  igicur  cum  producacur  fecunda  qua;  eft 
1.  co.  ex  fuppofito  eric  differencia  primae  & 
tertiae  i.  co.  Igitur  fac  dei.  cu.  duas  parces, 
quarum  difFerentia  fit  1.  co.  &erunt  partes 
f  cu.  p.  f  co.  &  -j-  cu.  m.  f  co.  Mulcipli- 
ca  inuicem,  fiunt     cen.  cu.  in.  -i-  cen.  & 
hoc  debet  efle  aequale  quadraco  fecunds , 
quod  eft  1.  ce.  propter  quantitates  continue 
proporcionales.  Igitur  aequando  fient  1.  ce. 
cu.  aequalis  5.  ce.  Quare  1.  ce.  ce.  arquatur 
5.  igitur  media  quantitas  eft  $i. 
aggregatum  Prims  &  tertia;eric^.  i2j. 
cubus  eius ,  &  quia  prima  cft-f  cu.  m.  — 


co.  &  tertia-f  cu.p. -^-co.  erit  vt  diuida- 
mus  xij.  per  ig,  qu0d  eft  cen.  cen> 

de  i.exis  j~-  &  fimiliter  diuidemus  ^i,  ^i. 


Arithmeticse, 

5.  per  aequalia  fit         ^  igitur  quamica- 
teiiunt  vt  vides, 

Odtaua,  Inuenias  tres  numetos  concinuc  8 
proportionales,  quorum  primus  fit  Rt.  cubi- 
ca  aggregati,  &fecunduscum  tertioiunctus 
faciatio.  Hxc  eftalcerius  modi  a  prsceden- 
te.  Pone  igicur  primum  1.  co.  &  quia  eft  y.. 
cubica  aggregaci,  igitur  1.  cu.  eft  aggrega- 
tum  ,  &  quia  fecunda  &  tertia  faciunt  10, 
&  prima  eft  1.  co.  Igitur  aggregatum  eft 
10.  p.  1.  co.  &  hoc  aequatur  1.  cu.  Igitut 
per  regulam  fuam  cubi  aequalis  rebus  & 
numero  res  valet  ^i.  v.  cu.  5.  p.  Bi.  14^ 
p.Ei.v.  cu.  5.  m.  i4l£&  haeceft  prima 
quancitas.  Dices  igitur  per  capiculum  tc 
gularum  fupplementi.  Diuide  io.  in  duas 
partes  in  continua  proportione  cum  y..  v. 
cuv  5.  p.  iji.  24^- p.  :$i.  v.  cu.  5.  ni.  ^t.  - 
24^-,  &  facla  diuifione  habebis  didtos  tres 
numeros.Per  idem  fi  dixifles  quod  prima  & 
tertia  forent  1  o.  &  fecunda  cubica  ag- 
gregati ,  haberes  idem  aggrrgatum,  videli- 
cet  fecundam  quantitatcm  s^.  v.  cu.  ;.p. 
ty.  2^~-  p.  ^i.  v.  cu.  5.  m.  ^i.  24^.  Deinde 
oportet  operari  per  cencefimam  regulam 
quadragefimi  fecundi  capiculi  pradica;  io 
co  primae  regula;  fupplementi. 

Nona  ,  Inuenias  tres  numeros  continue  9 
proportionales ,  ex  quorum  mulciplicatione 
primi  in  fecundum ,  fiant  C,  &  differenti* 
primi  a  tertio  fic  1  Pone  qu6d  fecun- 
da  quancitas  fic  1.  co.  multiplica  in  fe  fit  1. 
cen.  diuide  per  T^exit-^-eu.  Habes  igitur 

^  &      eu.  quorum  differentia  squatur 

Dices  igitur        p.  ~  a^quacuif 


6. 

1 3 

i 

t. 

1.  co. 

-f  CU. 

I.CO. 

1.  co. 

6. 

1 1\  co. 

Tce.ce. 

6. 

80.  co. 

1.  ce.ce. 

^■54.m. 

<?.    "BjL.  6.  p.  1. 

54-p-7r 

cu.  Mulciplica  omnia  per  r.  co.  deinde  pcr 
6.  habes  80.  co.  p.  36.  aequalia  i.cen.cen. 
quare  per  capiculum  trigefimum  oftauum 
res  valebit^i.  6.  p.  2.  &  haec  eft  media 
quantitas ,  quare  cum  ex  prima  in  fecun- 
dam  Jiat  6.  diuide  6.  per  fy.  6.f>,z.  «ic 
54.  m.  6.  prima  quancitas.  Et  ciuiaprima 
differc  a  tertia  in  1       igitur  tertia  eft 
54-  P-  77"' &  tales  quantitates  func  conti- 
nue  proportionales,  &  produ£tum  primzin 
tertiam,  fiue  fecunda;  in  feipfameft  10.  p. 
96. 

Decima,  Dixit  Princeps  Aftrologo 
tum  viuam  ?  Dixit  Aftrologus  radicibus 
annorum  quos  habeo  fuperuiues.  Iterum 
dixit  Princeps  Aftrologo,  quot  annisfuper- 
viuestu?  Refpondit  AftroJogus,  io.radi- 
cibus  cubicis  annorum  quos  habes ,  iam 
porro  anni  quos  habeo  &  anni  quos  fuper- 
viues  &  anni  quos  habes  &  anni  quibus 
fuperuiuam  funt  in  continua  proporrione. 
Quajritur  quot  annorum  erat  vnufquifque, 
&  quoc  annis  fupeiuiuec.  Poneigicurquud 

Aftiologus 


Quaeftio  i  o.  1 i .  i  %  1 3  .&  1 4.  36 1 


Aftrologus  haberet  i.cen.  annorum,  igitur 
Pnnceps  fupefuiuet  5.  co.  annorum  quae 
func  5.  radices  annorum  Aftrologi.  Et  quia 
anni  quos  habec  Princeps  func  in  continua 
proporcione,  dices  fii.  cen.  producit  5.  co. 
quid  producet  5.  co.  mulciplica  5.  co.  in  fe 
fit  zy.  cen.  diuide  per  1.  cen.  exit  25.  8c 
toc  annos  habebat  Princeps.  Deinde  dic  fi 
1.  cen.  producit  5.  co.  quid  producet  25. 
ultiplica  25.  in  5.  co.  fit  125.  co.  diuide 


m 


per  1.  cen.  exit      8c  hoc  eft  tempus  quo 


i.cen.    j.co.    25.  anm 


IZ5 
(CO. 


fuperuiuet  Aftrologus :  fedhoc  debetaequa- 
ri  10.  radicibus  cubicis  temporis  quod  ha- 
bet  Princeps.  Tale  tempus  eft  25-  anni  vt 
vifumeft,  igitur  accipiemus  lo.^i.cubas  25. 
&  erunt  ijr.  cuba  25000.  Sc  hoc  aiquacur 
p  Igitur  multiplica  omnia  per  1 .  co.  erit 
125.  «quale  fy.  cu.  25000.  cu.cubando  igi- 
tur  vtramquepartem,habebimus  1953125. 
«qualia  25000.  cu.  Diuideigitur  1953125. 
per  25000.  exityS-j-  igitur  ^t.cu.  787-  eft 
valor  rei.  Cum  igitur  anni  vitae  iam  exacti 
Aftrologi  fint  t.  cen.  erunt  igicur  cu» 
7103*^,  &c  quia  anni  quibus  fuperuiuet 
Princeps,  funt  5.  co.  multiplicabimus  5.  in 
^i.  cu.  78^-&  fit  y..  cu.  676^5—  cVtotannis 
fuperuiuet  Pnnceps.  Anni  autem  exacti  Re- 


Anni  exacti  Aftrologi  Anni  quibus  viuet 

^i.cu.  6to$^  ^t.  cu.  25000. 

\nniexa£ti  Regis  Anniquibus  viuet 
25  ^t.  01.97657" 


gis  fuerant  25.  &  anni  quibus  fuperuiuet 
Aftrologus  funt  ^  igitur  diuide  125.  per 

cu.  7  8-5-  exit  ^i.  cu.  2  5000. 
n  Vndecima  ,  Fac  de  2^  duas  tales  partes 
ita  quod  fi  addatur  tertiain  continua  propor* 
tionalitate,  produ&um  fecunds  in  tertiam 
fit  12.  Pofui  autem  i~  ad  facilitatem,quae- 
fiturn  eft  enim  generale.  Pone  igitur  qu6d 
vna  partium  quae  eft  media  ITt  1.  co.  igitur 
fiip£a  multiplicata in  tertiamfacit  u.igitur 
tertia  quantitas  eft  JJ  Dic  igitur  fi  eflet 
i.co.  quid  eflet  i.  co.  per  regulam  trium 
multiplica  1 .  co.  in  fe  fit  1.  cen.  diuide  per 
—  fit77cu.perd.6ta  in  libro  pra&icaede  di- 
liitionibus ,  nam  cum  diuidis  per  aliquam 
fiactionem  multiplica  diuidendum  per  deno- 
minatorem,  &c  produ&um  diuide  per  nume- 


—  I.  CO.  TT  CU. 

12.CO. p.  i-cu.  asquaha  30. 

Partes 

prjflta  2-7 p.  $i.cu.  2.  in.  $i.  cu.  32. 
lecunda  ^i.  cu.  3^2.  m.  y..  cu.  2. 
tertia  1  -f-  p.    ■  ct».  6  5  ~  p.  xu.  cu.  77; 


ratorem,  habes  igitur  fecundam  partem  r. 
co.  &c  tertiam  -f-  cu.  aequalia  27-  &c  ex  con« 
Tom.  ir. 


fequenti  multiplicando  om  a  per  12.  Jhabe- 
bis  1.  cu.  p.  1 2.  co.  atqualia  jo.  quare  per  re- 
-gulanv  cubi  &c  rerum  aequalium  numero 
quantitas  media  quae  eft  la  co.  valebit 
cu.  3 1.  m.  $i,  cu.  2.  Hanc  detrahe  ex  2-7- 
fiet  prima  2-7-  p-  cu.  2.  m.  ^i,  cu.  3  2.  Sc 
tertia  erit  diuidendo  1 2.per  ^i.cu.  32.  rn 
cu-  2.  per  quaeftionem  159.  libri  practicac 
&:  habebis  30.  pro  diuifore,  &  erit  pars  ter- 

tia  y..  cu.  f)ft,p.  !T  P/  cu-nV 

Duodecima  ,  Inuenias  tres  quantitates  12 
concinue  proportionales  .quarum  produ- 
ctum  primae  in  fecundam  faciat  6.  &  qua- 
drata  fecundar  &  ccrciae  fimul  iun&a  faciant 
l-p.  Ha;c  eft  fimilis  praecise  praecedenti  ex- 
cepto  qu6d  habicis  parcibus  oporcet  qua- 
drareeas,  quare  habebis  1.  cu.  cen.  p.  36". 
cen.  aequalia  48.  mulciplicatis  partibus  per 
3,6.  Igiturper  regulam  fuam  inuenies  duos 
numeros  producences  1728.  qui  eft  cubus  de 


6 

I.CD. 


cu. 


77  cu.  ce. 


I.  co. 
i.cen. 

1.  cu.ce.p.  36.  ce.  ^equalia  48. 

Valor  rei. 
iji.  v.^i.  cu.  72.  m.  yt.  cu.  24.' 


12.  quodeft  tertia  pars  cenfuum  ,  &  tales 
differant  in^S.Tales  igitur  erunt  24.  &  72. 
quare  valor  rei  erit  v.  ^t.  cu.  72.  m. 
cu.24.  &  hsc  eritfecunda  quantitas:  &  ter- 
tia  erit  ^i.  v.  i-r  p.  ^i.  cu.  24.  rn.^i.  cu.  72: 
&c  prima  eritillud  quod  fic  diuifo  6.  per 
v.     cu.  7  2.  m.  ^t.  cu.  24. 

Decima  tertia,  Inuenias  5.  numeros  con-  1$ 
tinuc  proportionales  quorum  ^t.  quinti  fit 
tripla  eiquod  prouenit  diuifo  tertio  per  pri- 
mum,  &  produ&um  quadrati  primi  in  quar- 
tum  fit  xquale  quadrato  fecundi.  Tu  fcis  ex 
capitulo  qu6d  prima  quantitas  necerTarioeft 
9.  &  quia  multiplicatio  quartae  in  quadra- 
tum  primae  eftaequalis  quadrato  tertiae  igi- 
tur  pofita  fecunda  1.  co.  erit  tertia  -~  cen.  Sc 
quarta  fr  cu.  quare  multiplicato  ^7  cu.  in 
quadratum  primaequod  eft  8  1.  fic  1.  cu.  &C 
hoc  aequatur  ce.  ce.  quod  eft  quadratum 
tertia;  quantitatis.  Igitur  1.  ce.  ce.  aequatur 
8  1.  cu.  igitur  res  valet  81.  &  fecunda  quan- 
titas  eft  81.  tertia  autem  729.  &  quarta 
6*561.  &c  quinta  59049.  cuius  ^t.  eft  283. 
quod  eft  triplum  ad  81.  &  eft  proportio 
tertiae  ad  primam.  Et  ita  poteris  mukas  folr 
uere  quaeftiones  tales. 

Decima  quarta,Fac  de  10.  partes  ^.con- 
tinue  proportionales  ,  ita  quod  produ€tum 
fecunds  in  tertiam  fit  triplum  quadrato  pri- 
mx  ,  pone  quod  prima  fit  u  fecunda  1.  co. 
tertia  1.  cen.  multiplica  primam  in  fe  fit  i. 
multiplica  fccundain  tertiam  fit  i.cu.  igitur 
1.  cu.  eft  triplum  ad  1.  Igitur  1.  cu.  aequa- 
tur  ^.igitur  valor  rei  eft  yt.  cu.  3.  &  quia 
tertia  quantitas  eft  1 .  cen.  igitur  erit  cu. 
5>.  Habes  igitur  tres  quantitates  continuc 
pfoportionales  ex  quarum  mulciplicatione 
fecunds  in  tertiam  fit  triplum  primae  & 

H  h  funE 


3  6  2     Ars  Magna  Arithmeticse, 


funt  i.  &  31-  cu.  3.  &  31.  cu.  9-fed  ha:  iun- 
6tx  non  faciunt  10.  dic  igitur,  fi  31«  eu. 
9.  p.  31.01.  3.  p.  1.  foret  10.  quid  ellet  31. 
cu.  9.&i$£.  cu.  3.  &  1.  multiplica  quamli- 
bet  partem  in  10.  &  fiunt  31.  cu.  9000. 
&  3*.  cu.  3000.  8c  10.  diuide  per  illud  tri- 
nomium  proportionale  multiplicando  ip- 


fum  per  fuum  recifum  vt  in  qusftione  capi- 
tuli  fexagefimi  fexti  fit  diuifor  6.  &  diuidcn- 
di  vt  vides.  Vnde  fa£ta  diuifione  prodibuiu 
partes  hae  prima  3i.  cu.  375.  rn.  5.  fecunda 
31.  cu.  iiij.m.  %l.  cu-  375.  tcrtia  u.  cu. 
3375. 111.31.  cu.  1125.  Sed  31.  cu.  j 375. 
cft  15.  ideo  tertia  erit  1  c.rri.  31.  cu.  1 115. 


3>.  CU.  9.  p.  31.  CU.  3.  p.  I. 

31.  cu.  9.  cu.  3. 

10. 


10.  31.  cu.  9.  3i.  cu.  3.  I. 
I. 


10. 


10- 


151.  cu.  9000.  31.  cu.  3000. 

Diuifor  31.  cu.  9.  p.  31.  cu.  3.  p.  1. 
Recifum^i.  cu.  8i.m.  3. 


10. 


Diuifor  6". 


31.  CU.  900O. 

si.01.81  •  m.  j. 

Si.cu-7  29000. 
rn.RL.cu.243000. 


31.  cu.  3000. 
i^.cu.Si.m.3. 

3i.cu.24  3  000. 
rn.31.cu.  8 1000. 
6. 


10. 

31.01,  81  ■  m.  3. 

31.  cu.  8  I  ooo- 
m.  30. 
6. 


31,  cu.  3 37 5 .m.      ^icu.  1125.n1. 
31.01.  1 125.  31.  cu.  375. 

Partes 

Prima^i.  cu.  375.  m.  5. 

Secunda^i.  cu.  1  125.  m.  31. cu.  375. 

Tertia  1  5.  m.  31.  cu.  1 1  25. 


31.  cu.  375. 
m.  5. 


Quadratum  primae  31.  cu.  14062 y  p.  25.  m.  31.  cu.  375000. 

Produ&um  fecunda:  in  tertiam^i.  cu.  3796875.  p-  75-  m«**  cu-  IO,M°P§' 


quamobrem  erit  vt  partes  fint  inuenta?. 
Quod  autem  iun£tae  faciant  1 0.  patet  quia 
dedudtis  31.  cu.  1 1 25.  p.  &  m.  &c  31.  cu. 
375.  p.  &c  m.  remancnt  1 5.  m.  5.  quod  eft 
1  o.  Ptodu&um  vero  ex  fecunda  in  terciam 
eft  31.  cu-  3796875.  p.  75.  m.  34.  cu. 
10  125000.  &c  hoc  eft  triplum  quadrato 
primaequod  eft  31.  eu.  14062  y.  p.  25.  m. 
31.  cu.  575000.  Quod  etiam  fint  continuc 
proportiobaies  patet  multiplieando  fecun- 
dam  in  fe  &C  primam  in  tertiam»  talia  enim 
produ£ta  funt  aequalia.  Per  idem  foluitur 
haec, 

Facde  10.  partes  tres  continue  propor- 
tionales  ita  quod  quadratum  tertix  lit  qua- 
druplum  aggregato  quadratorum  fecundae 
&  primas.  Oportet  in  hoc  primo  inuenire 
proportionem  ficut  in  decima  quaeftiane. 
Pone  igitur  quodprimafit  i.fecunda  i.co. 
tertiai.cen.  Quadra  habebis  1.  cen.  cen. 
quadruplum  de  1.  cen.  p.  1.  quare  1.  cen. 
cen.  aequatur  4.  cen.  p.  4.  Igitur  res  valet 
31.  v.  31.  8.  p.  2.  erunt  igitur  partes  1.  &  31. 
v.  31.  8.  p.  2.  &  31.  8.  p.  2.  Deindedic  fi  31. 
8.  p.  3.  p.  31.  v.  ^i.  8.  j>.  2.  Producit  io. 
quid  producet  1.  &  31.  8.  p.  i.&c  31.  v.  31. 
8.p.  2.  Et  ita  de  aliis. 

Decima  quinta ,  Fac  de  10.  tres  partes 
continuc  proportionales  ita  quod  quadrata 
prima:  &c  tertiae  fint  triplum  quadrato  fe- 
cundae.  Haecfoluitur  generaliter »  ita  quod 
fi  dicas  quod  fit  quadracum  primse  &  fecun- 
dae  quintuplum  quadrato  teitiae  foluitur 
eodem  modo  mutatis  mutandis.  Conftat 
igiturquod  fi  partes  funt  continue  propor- 
tionales,  qu6d  eciam  quadrata  funt  conti- 
nue  proportionaJia.  Igkur  fi  quadratum  fe- 
cundas  partis  efisit  1.  igituraggregatum  qua- 


dratorum  primae  6^  tertiaseflet  j. &caiia  i. 
componitur  ex  duabus  quantitatibus(vtdi- 
xi)  in  quarum  medio  cadit  1.  igitur  faciemui 
de  3.  duas  partes  ,  in  quarum  medio  cadit 
i.  per  116".  regulam  42.  capituli  &c  etunt 
i-f  p.  31. 1-7  &  1-7-  m.  3t.  1  -5-.  Habebimus 
igitur  tres  quantitates  in  proportione  prdi- 
(Storum  quadratorum  quserendorum.  Igitot 
cum  quaeramus  31.  Sc  non  quadrata ,  erunt 
31.  v.  prasdidtorum  quales  quaeruntur.  Erit 
igitur  (  pofita  quantitate  media  r.  )  prima 
quantitas  31.  v.  i-f  p.  31.  1-5-  &  teitiaerit 


31. v.  1-7  p.^i.  ix  r*         1  r  m- 
10. 


10. 


Si.V.lT-p.^i.I-^  p.I.p.3i.V.ir  3M4- 


3i.  v.  ir-m.^i.i  — .  Dic  igitur  fi  hoc  totura 
aggregatum  trium  quantitatum  elfet  io. 
quid  ellet  1.  quantitas  media,  multiptica  1, 
in  10.  fit  io.diuide  10.  per  1.  p.^.v.i^-p. 
31.1^-  p.^i.v.i  '— 111.31. 1 &  quod  exic  eft 
quantitas  media,  qua  inuentaper  n6ainre- 
gqlam,  habebis  primam  &  3 am  quantitate. 

Et  fimiliter  fi  dicerct  quod  cjuadratum 
primae  &  tertiae  iunc^ra  eflent  triplum  qua» 
dratis  primae  &C  fecunda; ,  poneres  primam 
1,  fecundam  1,  «vtertiam  i.ce.  &  habe- 
res  1.  ce.  ce.  p.  1.  triplum  ad  1.  ce,  p.  t. 
Quare  1 .  ce.  ce.  aequatur  3.  cen.  p.2.  c[ua- 
re  quantitates  erunt  primai.  fecundaw.v. 
1 T  P*  4T  >  tertia  \j-  p.  ty.  4t 
diuide  1  o.  per  hoc  &  habebis  primamparte. 

In  primo  igitur  cafu  fi  facias  pofitionem 
de  1.  &  i.co.  &c  1.  ce.  habebis  i.ce.  ce.  p. 
1.  aequalia  3.  ce.  quaie  res  vale*  31.  v.  i-f 
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p.  #.if  Schxcell  fecunda quantitas.  Igi- 
tur  rertia  erit  if  p.  i^.if .  Igitur  aggrega- 
tum  erit  af  p.  if  p.  ^  y.  if  p. 
if .  Huius  igitur  quarre  recifum ,  &  pone 
fy.  v.  per  m.  habebis  produdtum  vt  vides. 
Quaredecrahendo  fimilea  fimili  fiet  produ- 

if  jp.^.v.if  p.  if 


1  ^ 
7-P 


ijt.  5iT|m.  iT  m.  $t.  iT 
6.  p.  ^i.  zo. 
6*.  rn.^i.  20. 


16. 


iT  p.  y..  \—  m.  §i.  v.  iT  p. 
6.  m.  ^t.  20. 


iy.p.^i.  45:p.  ^v.  30.  p.  500. 
m.  ^£.125. m.  5.  m.     v.54p.  1620. 
&eftio.  m.  ^i.  20.  p.91.  v.  30.  p.?£. 500. 
m.  ^i.  v.  54«p-  1620. 

5 

8 


6Tm.^.  y^p.      v.  ug- 
P-  9U7&£&  m.  ^i.  v.  217;  p. 


^um  6.  p.  zo.  Huius  quacre  recifum 
quod  eft  6.  m.  20.  fiet  igitur  multipli- 
cando  diuifor  16.  multiplica  igitur  fecun- 
dum  rectfum  in  primum  fiet  10.  m.  fy.  20. 
p.  ^i.  v.  30.  p.  500.  m.  ^i-  v.  54.  rn. 
1^20.  Diuideigicur  10.  diuidendum  per  16*. 
exitf ,  multiplica  f  in  fupradi&uni  produ- 
<£tum  habebis  primam  partem  ex  his  6f 
m.  iji.      p.      v.  ng-  p.  jje.  7#g-£  m- 


v.  2i~p.  ^i.  247^  qua  prima  psrte  ha- 
bisa  habebis  reliquas  per  pofitionem  rV&am. 

Decima  fexta,  Fac  de  10.  partes  4.  con- 
tinue  proportionales  ita  quod  quadrata  pri-i 
raz  &  quattae  fint  fexquialtera  quadratis 
fecund£E&  tertiar.Pone  igitur  quodquadrata 
fecundiE  5c  teitix  finti.  igitut  quadrata  pri- 
ma;  &  quari*e  erunt  if  >  igitur  ex  quinf 
quagefimo  primo  capiculo  cum  talia  qua- 
draca  fint  continue  proportidnalia^  inuenie- 
mus  primam  partem  effe  f  >  fecuhdartri  f , 
tertiam  f ,  quartam  if.  Igitur  propor- 
tio  quadratorum  eft  dupJa,  quare  proportio 
erit  vt  1.  2.  4.  8.  &  proportio  quantita- 
tum  erit  vt  y..  1.  ij£.  2.  qt.  4.  8.  Iun* 
ge  omnia,  faciunt  3.  p.  18.  Dic  jgitur 
£  3.  p.  ^i.  18.  eflet  10.  quid  erit  I.  &  quii 
erit^i.  2.  &  quid  erit  2.  &  quid  erit  yti 
8.  Quaere  recifum  de  $£.  18.  p.  3.  &  eft 
^i.  18.  m.  3.  &  productum  quod  eft  di- 
uifor  eft  9.  Mulriplica  1 8.  m.  3.  in  pro- 
du6tum  ex  10.  in  1.  u.  z.  2.  &  fy.  8.  SC 
diuide  per  9.  habebis  primam  partem 
22-7  m.  3-f,  fecundam:  <>T  m.  fy.  227-» 
tertiam  ijt.  88f  m.  6j- ,  quartam  13-=- 
m.  ^i.  88T.  Has  autem  partes  fi  re&e" 
confideras  faciunt  10.  praccise.  Quod  autera 
fint  continuc  proporcionales  patet  multi- 
plicando  primam  in  tertiam ,  fit  44T  p. 
2  2Tm,  duploeius  quod  fit  ex  fy.  zx29-  in 
6'T  8i  eft  ]$£.  producJi  ex  44^  in  2  2T 1 
multiplicataautemfecunda  in  fe  fit  idem, 
nam  producitur  44-j-  p.  2  2T  m.  duplo 
eiusquod  fit  ex  ^t.  22  j-  in  6T  quare  pa- 
tet  fecundum  .  quoniam  quarta  in  fecun- 
dam  multiplicata  producit  quadratu  tertise» 


I 


1 

I  . 

10. 

2. 
io. 

Aggregatum^i.  1 8.  p.  3. 
Recifum        ig.m.  3. 
Diuifor  9. 
2. 

io. 

8. 

10. 

10. 

Bi.  1  8.  m.  3. 
1800.  m.  30. 
9- 

ij:.  200. 

18.  m.3. 
6o-  m.Bi.i8oo. 
9- 

20. 

r^.18.  m.  3. 
^i.7200.  m.  6*0. 
9. 

^L,  800. 

at.  i8.m.j. 
1 120.  m.  ^i.  7200. 

|  9- 

iu.  227-  m.  ^T 

[6fm.^.i2T 

1         *  88f 

m.  6j- 

|i3f  88f 

Quod  autem  quadrata  quartae  &  primas  fint 
dimidium  plus  quadratis  fecundac  &  tertiae 
patet.Quadra  6'f  m.  ^i.  2  2f  fit66f  m.^i. 
3  9  ^o^.Qiiadra  gt.  8  8f  m.  6f ,  fic  1  j  3  f 
m.^i.15802^  quaeiunclasfaciunt  20o.m.^i. 
35555^.  Quadraprimam,  fit  3 ^f  m.^i. 
98757-  Qnadra quartam ,  fit  266f  m.  yi. 
63209^^3;  iufta: faciunt  300.m.^..8oooo. 
fed  300.  m.  v,t.  80000.  eftdimidiumplusde 
200.  m.  Ri.  3  555  5  f» 
j-w     Decimafeptima,  Diuide  8.  in  tres  partes 
continuc  proportionales,  ita  qu6d  diuifa  le- 
cunda  per  primam ,  &  tertia  per  fecundam, 
atque  etiam  diuifa  certia  per  primam  ,  ag- 
gregata  iun&a  fint  20.  Tunc  fcis  quoddiui- 
fa  tertia  per  primam  prouentus  xquatur 
produdto  ex  prouentu  diuifionis  fecundae  per 
primam  in  prouentum  diuifionis  tertiac  per 
fecundam ,  quia  proportio  eft  duplicata  ex 
regula  4 1' capituli  pradticae.  Igitur  oporte- 
bit  facere  de  20 .  duas  partes  quarum  qua- 
T om.  I  V. 


dratu  dimidi)  minoris  a:quetur  maiori  quan* 
titati.  Pro  quo  faciendo  adde  1 .  ad  20.  pro 
regula  fit  21.&  huius  accipe  ^i.  fit     2 1.  ab 
hocminuei.pro  regula  fit  1^,21. m.i.&hate 
eft  femper  proportio.  Pone  igitur  primara 
partem  1.  igitur  fecunda  etit  ^l.  21.  m.  u 
Quadraj^.  21.  m.i.fit  22.  rn.3i.84..  iungefi- 
mul  partes  fiunt  22.  m.  ^i.  2 1.  Dic  igitur  fi 
22.  m.  fy.  2i.efTet8.  quideftet  1.  multipli* 
ca  1 .  in  8.  fit  8.  diuide  per  2  2.m.ij£.  2 1 .  exic 

I  1. 1     11.  m.  f  22*  m.  ^£  84, 

2|  f.frigfe  &  h«eeftpfima  pars  quam 
mulciplicabis  per  ^.27.  t".  1.  (& eftpropor- 
tioj  &  habebis  fecundam,  qua  iterum  mul- 
tiplicata  per  ^i.  21.  m.  1 .  habebis  tertiaim 

Decima  oc^aua ,  Inuenias^.  quafttitates  1' 
continue  proportionales  quarum  prima  fit 
2.  &  produdum  aggregati  illarum  in  1 .  m. 
proportione ,  producat  20.  Adde  primara 
quantitatem  ad  tale  producliurn  ,  fit  12. 

Hh  2  diuide 


1 
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diuide  per  proportionem  ponendo  propor- 
tionem  I,  co.  Diuifo  igitur  zz.  per  1.  co. 
£t  &  hxc  eft  quarta  quancitas ,  hanc 
diuide  per  proportionem  habebis  ?%  pro 
tertia.  Hoc  dimde  per  1.  co.  exibit 
pro  fecunda,hoc  diuide  per  1.  co.  exic 
pro  prima,  &  hoc  eft  xqualez»  Igitur 
mukiplica  omnia  per  diuiforem,  habcbis 
zi.scqualia  z.  ce.  ce.  quare  11.  asquatur 
1.  ce.  ce.  igitur  proportio  eft  $i.  fy.  iu 


Z.  |  ^i-Bi.  ^i-^i  I5>5^-1  ^•^•2-Ii9<>- 

^i.j^i.  i  iSn.  1. 


fy.y.,176.  p.    .fy. 19  36. p.  $i.  fy.  H196. 

p.  jp..  ^i.  254256. 
m.^i.  i$i.  176.  m.  ^i.  $i.  1936.  rh.  ifi. 

z  1  296-  m.  z. 


Remanenc  ij*.  ^i.  Z34256.  m.  z-  quod 
eft  zo. 


Quandtas  igitur  fecunda  eft  Ri.  jji.  ij6.  & 
teitia  eft  Rt.  Jji.  1936-  &  quartaeft  iji. 
zizcj^.  Hae  igitur  iundta^  &  mulciplicata; 
in  ^i.  ^i.  1 1.  m.  1.  faciunt  zo. 
19  Decimanona,  Fac  de  10.  tres  partes 
continuc  proportionales ,  ita  quod  ducta 
prima  in  aggregatum  fec  undas  &  certia: 
fiat  8.  &  ducta  tertia  in  aggregatuin  pri- 
mx  &  fecundas,  fiat  iz.  Scias  quod  talia 
producta  funt  in  proportioneipiatum  quan- 
titatum.  Igitur  cum  proportio  1  2.  ad  8. 
fit  fexquialceia ,  erit  ptoportio  ipfarum 
quantitatum  fexquialtera ,  quate  prima  erit 
fecunda  3^-,  tertia  4^:  ipfae  autem 
non  poffunt  producere  dietos  numeros 
qttare  quaeftio  eft  impoflibilis  8c  ideo  be- 
ne  aduerte  ne  decipiaris.    Si  veto  dicat 

Fac  de  10.  tres  partes  continue  propor- 
tionales,  ita  quod  productum  prima:  in  fe- 
cundam  &  terciam ,  item  tertia:  in  primam 
&  fecundam  feciat  zo.  Tunc  tu  fcis  quod 
taliaprodu&a  aequantur  ei  quod  fitex  me- 
dia  quantitate  in  aggregatum ,  ik  ex  me- 
dia  quantitate  in  feipfam.  Pone  igitur 
mediam  1.  co.erit  vt  multiplicando  in  fe 
&  in  10.  fiat  1.  ce.  p.  10.  co.  &  hoc  eft 
acquaie  zo.  igitur  res  valet  $i.  45.  m.  5. 
&  refiduum  eiit  15.  m.  45.  Quare  par- 
tes  erunt  7—  rh.  $i.  n^-  m.  iji-  v.  iji. 
4500.  rh.  }^i.  Z5  31.  '—•  rh.  z^-,  fecunda  eric 
45.  rh.  5.  &  tertia  eric  y'~  rh.  fy. 

»r  f  y-  45°°-  m-  255i,- 
rh.  z4- 

Ao  Vigefima,  Diuide  10.  in  tres  partes  con- 
tinue  proportionales  ,  ita  quod  diuifa  fe- 
cunda  pev  primam ,  exeat  8.  Hoc  non  eft 
aliud  dicere  quam  diuide  10.  in  tresparces 
continue  proporcionales  in  prop<  rcione 
oclupla.  Et  fi  dixiflet  qudd  exiret  iz.  di- 
xiilem  qu6d  ellent  proportionales  in  pro- 
portione  duodecupla.  Pofica  igitur  prima 
parte  1.  co.  fecunda  eric  8.  co.  &  tertia 
^4.  co.  quare  aggregatum  eric  73,  co. 
arqiwies  io.res  igitur  valet  fr&eft  prima 


quantitas ,  5c  iecunda  ocliiplum  quod  eft 
1^-,  &  tertia  8^-.  Si  vclo  dicat  hoc  nio- 
do, 

Diuide  1  o.  in  tres  partes  continuc  pro- 
portionales  ,  ita  quod  diuito  aggu  gato  v 
aliarum  per  quamlibet  lllarum  c>c  pioue- 
nientia  iundta  facerent  17.  tunc  hic  eft 
alius  modus  quserendi  valde  diuerfus  a  praj 
cedente.  Scus  igitur  quod  diuidere  aggve- 
gatum  aliarum  ,  &c  diuidere  totum  ag^re. 
gatum  quad  eft  io.  differentia  in  quaJibet 
parte  eft  i.veluti  fr  vna  pais  fit  3.  &  ag- 
gregatum  aliarum  neccflatio  erit  7..diuidi> 
rc  igitur  10.  per  3.  exit  femper  i.p.  quam 
diuidere  7.  per  3.  Igitur  cum  diuifores  fint 
3.  erunt  exeuntia  diuidjndo  totum  20.  eft 
igitur  femper  addendum  3.  pro  rcgula  ad 
numerum  quemuis  proucnienttm.  Cvrni 
igitur  d-beac  prouenire  1 7.  dicts  qu6d  Ci 
diuideres  10.  per  quamlibet  illarum  pioue* 
nientia  erunt  20.  arquiualec  igitur  hffcqittl 
ftio  addv.ndo  3.  quaEllioni  77*.  Igitur  dic 
diuide  10.  in  tres  partes  continue  propor- 
tionaks ,  iia  qu6d  diaifo  10.  per  quamli- 
bet  iilarum  ex  aggregatis  prouentibus  pro- 
ueniat  zo.  6V  maiitfeflum  da  ex  feptuageli- 
ma  feptima  quacftione  quod  partes  eiunt 
maior  5.  rh  .^-  i^-  p.  iy.  v.  21—  m.  ^t. 
125.  media  eft  iji.  5.  minor  5.  m.  r^.  I— 
rh.  ^i.v.  21  j  rh  n^. 

Vigefima  pnma ,  Fuic  fornax  capacita- 21 
tis  pedum   3000.  habens  longiunlinem 
maiorem  latitudine  zo.  pedibus,  Sc  latitudo 
maior  eft  ahitudine  20.  pedibjs.  Quajricur 
quantum  fuit  longa,  alta  pc  profunda,  Fo- 
ne  quod  JatituJo  qu-areft  me3ta  inter  alti- 
v  tudinem  Sc  longitudinem  fit  1.  co.  igi  ur 
erit  longitudo  1.  co.  p.  ic.  &:  altitudc  1.  co» 
rh.  zo.  Mukiplica  lorgitudinem  in  altitu- 
dinem  fiunt  h  ce.  rh.  ^co.  multipliea  huc 
in  latitudintm  fiunt  1.  cu.  rh.  4:0^  co. 
aEqualia  3000.  Igitur  400.  co.  p  jcco. 
aquantur  1.  cu.  Diuide^oo.  per  decimam 
fextam  regulam  in  duas  partes,  ita  quod  i^.1 
vniusducla  in  alteiam  faciat  }co.  &  en.nt 
partes  300.  &  100.  Igitur  diuide  ico. 
qua;  eft  io.fit  5.  quadra  fit  z  J.  adde  ad  jco. 
61325.  accipe  fy.  qua?  eft  i^.  32^  cui  ad- 
de  dimidium  iji.  100.  quod  fuit  j.  erit 
valor  rei  fiue  latitudo  $i.  3Z5.  p.  5.  cV 
longitudo  erit  1$.  p.  fy.  3Z5.  &  altitudo 
^i.  3Z5.  m.  15.  duclae  cnim  ha:  inuicem 
faciunt  3000.  Sc  diffcrentia  eft  20.  pedum 
in   vtroque  ,  nam  ex  ductu  i^.  325,  p. 
5.  in  j^.  325.  p.  25.  fit  450.  p.  ?i.  ajiijop. 
ex  hoc  autem  in  t$l,  3Z5.  m.  ij.  fit 
95061500.   p.    ^i.  65812500.  rh. 
65812500.  rh.  6750.  led  iji.  65S1  ijco. 
p.  &  rh.  nihil  faciunt.  Igitur  produdtiin 
eft  ^i.    95062500.    rh.  6750.  fed  y. 
95062500.  efi  9750.  Igitur  tale  produ- 
itum  eft  9750.  m.  6750.  &i  hoc  eft  3000. 
prascise. 

Vigefima  fecunda  ,  Fuit  Camera  cuius  u 
capacitas  cum  coco  ambitu  fuit  16.  pti« 
ticarum  &  ipfa  cameia  quadrata  erat. 
Qaarritur  capacitas  dc  ambitus.  Tu  fcis 
quod  camera  ambitur  6.  luperficktius 
llcut  cubus.  Dices  igicur  1.  cu.  p.  6. 
cen-  zquancur  16.  quare  les  vakr  k. 

iz-  m» 
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12.  m.  x.    &  panetes  erunc  16.  m. 
1^2.  &  arnbicus  ,  id  eft  fex  parietes 


Res  a  ^i.n.  m.  2. 

cenfus,  iS.m.  192*' 
6.  cenfus  96.  m.iji.69  i2- 

Cubus,  ^t.  6912.  m.  80. 

fAggregacum,  16. 


erunc  cjfi'.  m.  <?9i2.cuhus  autem  p..  1  2. 
m.  2.  erit  £9  12.  m.  80.  quare  iundtus 
cuhus  cuffl^  fuperficiebus facic  ir>.  vc  vi- 
des  in  figura. 
2  j  VigeOma  tercia,  Inuenias  nUmerum  bino- 
'  mium  ex  R.v.&iu.fimplici  aequale  5VS?  velles 
ex  duabus  $i.  v.  di&um  eft  in  capiculo  fe- 
cundo  in  fine :  nunc  autem  dicimus  in  aliis 
«luaefunc  diuerfse.  Accipe  igitur  cuiuflt- 
bec  numeriquinon  fic  quadratus,&  fic  $i.z. 
vtpote&fivis  binomium  minue  a  5.  fit  5. 
m.  ij>.  2.  quadra  fic  27.  m.  jjt,  200.  huius 
accipe^.  v.  qnseeft;^.  v.  27.  m.  g*.  100. 
&eiadde  2"  habebis  v.  27.  m.  fy. 
200.  p.  1.  2.  aequalia  5.  Et  fi  voluiffcs 
perviam  recifi  adde  ^i.  2.  ad  5.  fit  5.  p. 


iji.  v.  27.  m.  fy.  200.  p.  I.  fy.  2. 

v.  27.  p.  Si.  200.  m.  1.  2. 

v.  28.  m.  ^i.  300.  p.  1.  fy.  3. 
^i.  v.  28.  p.  fy.  300.  m.  I.  3. 
^i.  v.  5  5-p.  ^i.  3000.  m.  1.  ^i.30. 
Omnia  haec  fuprafcripca  sequiualent. 


2.  cuius  quadratum  eft  27.  p.  ty..  200.  hu- 
ius  i)i,  v.  eft  i^i.  v.  27,  p.  fy..  200.  a  qua 
minue  y..  2.  fiet  iji.  v.  27.  p.  $i.  200.  m. 
1.  ^i.  2.  scqualia  5.  Et  fi  addidiffes  $i.  3. 
fieret  5.  p.  ijz.  3-&  quadratum  eius  28. 
p.i^i.  300.  cuius  j}£.  v.  effc  ^i.  v.  28.  p. 
^i.  300.  ab  hac  minue      3.  habebis  ite- 
rum     v.  28.  p.^t.  300.  m.  1.  fy.  3.  sequa- 
lia  5.  &  c  contra  minuendo  habuifles  con- 
uerfum.  Quod  fi  addidiffes  maius  quam  5 . 
vtpote^.jo.haberes  ^i.^o.p.  J-  cuius  qua- 
dratumeft  55.  p.  qt.  3000.  cuius  $i.  v.  eft 
^i,  y.  55.  p.  ^i.  3000.  detrahe       30.  fit 
^i.  v.  55.  p..  iu.  3000.  m.  1.  iji.  30.  sequa- 
lia  iterum  5 .  Et  e  contrai  minuendo  non 
poteft  fieri,  quia  ^t.  30.  non  poteft  minui 
a  5.  quia  maior  non  poteft  auferri  de  mi- 
nore.  Et  ita  vides  quod  per  hunc  modum 
fempet  fit  in  primo  vel  quarto  generc  bi- 
nomi)  vel  recifi,&  quod^i.  fimplexeft  mi- 
nor  vniuerfali3&  quod  infinitJe  dantur  squi- 
ualentise  cuilibec  numero.  Idemfacde  ^i. 
24    Vigefima  quatta ,  Inuenias  duos  nume- 
ros  qui  tantum  faeiant  multiplicati  quan- 
.  tum  iuncti ,  &  eorum  cubi  iuncti  faeiant 

*5r""  Qy°^  ^'co  ^e  ^oc  numcro  ^'co  ^e 
aliis,  fed  pofui  ob  commoditatem.  Sol- 
uitur  per  regulam  de  duplo  &  per  capitu- 
lum  vigefimam  nonum.  Pone  igitur  quod 
Tom.  IK 


aggregatum  eorum  fic  r.  co.  Jgitur  cum 
fggregacum  acquetur  produdo  vnius  partis 
in  alteram ,  igitur  produdum  vnius  in  al- 
terum  eft  etiam  1.  co.  Fac  igitur  ex  u 
co.  duas  partes  ex  quarum  multipjicatio- 
ne  vnius  in  alteium  fiat  1.  co^  &  erunt 
per  centefimatn  reguJam  vel  centefimam 
decimam  fextam  quadrageiimt  fecundi  ca- 
pitul/  pracTricse  partes  ^  co.  p.  yt.  v.  — 
cen.  m,  1.  co.  &  co.  m.  v.  —  cen. 
m.  1.  co.  Cuba  igitur  has  partes  &  iunge 
/imui,  &cjuia  vidcs  qu6d  cubus  binomic- 


-f  co.  p.  ^i.  v.  -^-cen.m.  i.co. 
i.ce.  m.  ^.co.    -^- cen.  m.  1.  co. 
,  —  cu.  m.  -f-  ce. 

S-f  co.  m.  ^i.  v.      cen.  m.  1 .  co. 
/  1 .  cen.  m..  3.  co. 

*T~_CM-  ™-  rT  cf-,  T  cen-  m"  h  co» 
1 .  cu.  m.  3.  cen. 


rum  fit  ex  triplo  quadrati  vnius  partis 
in  alteram  cum  quadrato  eiufdem  partis» 
&  quia  partes  func  sequales  p.  &  m.  & 
prims  partes  etiam  funt  aequales  ,  ideo 
fufficiet  multiplicare  triplum  quadrati  fe- 
cunda:  partis  cum  quadrato  primse  »  & 
eft  totum  1.  cen.  m.  3.C0.  eo  quod  tri- 
plum  quadrati  fecundae  partis  eft  cen. 
m.  3.C0.  &  quadratum  primae  partis  eft  ~~ 
cen.  igitur  totum  eft  1.  cen.  m.  3.  co* 
multiplica  in  co.  fient  partes  7-  cu.  m. 
i^-cen.  igitur  iundr:e  fient  1.  cu.  m.  3. 
cen.  xqualia  25^7.  Igitur  1,  cu.  aequatur 
3.  cen-  p.  25^-.  Quare  per  capitulum 
vigefimum  nonum  res  valec  ^i.  cu.  27.  p. 
i.  p.  ^i.  cu. 

Et  nota  qu6d  fi  vis  abbreuiare  in  fimili- 
bus  quaftionibus  ;  Scias  quod  femper  ha- 
bebis  1.  cu.  iequalem  3.  cen.  p.  numero 
propofito  3  &  ideo  fi  dixiflet  inuenias  duos 
numeros  qui  tantum  faciant  iun&i  quan- 
tum  multiplicati  ,  &  eorum  cubi  iunfti 
faciant  30.  vel  40.  Dices  igitur  quod  1. 
cu.  aEquatur  3.  ctn.p.  30.  vel  p.  40.  &  ita 
de  aliis  numeris,  fed  feci  operatiouem  illam 
vt  meiius  intelligeres. 


2-  p.  iji. 


1  _ 
5« 


2  T  m.  y.. 

45-r 

I  7T 


5* 


5  T 


2  t: 


Hoc  vifo  quia  nos  habemus  valorem 
rei  qus  eft  aggregatum  &  eft  iji.  cu.  27. 
p.  1.  p.  ^t.  cu.  77  quod  eft  totum  47-* 
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1. 

4- 
u. 


J  .  co. 
i.  ce. 


iji.  40.  m.  1 .  ce. 
40.  m.  1 .  ce. 


160.  m.  4.  ce.  asqualiai.  ce.  ce. 
z.  j}£.  v.  iy.  164.  m.  i>  i$i  41-  m.  1. 
r>.  164.  m.  2.  41  m.  iji. 
1  v  • 


4*. 


1.  cen.  Habes  igirur  eos  ,  quadra  fingulos, 
habebis4-  1.  cen.  &  40.  m.  1.  een.  multi. 
plica  primumin  terciurn,  fit  160.  m.  4.  ce. 
&  hoc  eft  acquale  quadrato  fecundi  quod 
eft  1.  ce.  ce.  Igitur  1.  ce  ce.  p.  4.  ce.  acqua- 
tur  i£o.  Igitur  res  valet  iji.  v.  fy-  164.  m. 
Z.  Sc  haec  eft  feeunda  quautitas,  quadra 
eam  fit  ijt.  164.  m.  2.  diuide  per  1.  piimam 
quantitatem  ,  exit  tertia^t.  41.  m.  i«  & 
quadrata  fecundac  &  tertiae>  faciunt  40.  vt 
videsin  figura,  nam  ^l.  i<J4  p.  &  m.  nihil 
faciunt,  &  42.  &  m.  2.  faciunt  40. 

Qu6d  fi  dicat  qu6d  media  fit  z.&C  quadra- 
ta  primae  &  tertiac  fint  40.  tunc  eft  longe 
facilius.  Quadra  x.fit  4.  diuidc  40. in  duas 
partes,  ex  quarum  multiplicacione  fiat  4.  3c 
erunt  (per  centefimam  regulam  quadragefi- 
mi  fecundi  capituli  pra&icas )  partes  20.  p 


I  $i.V.20.p.$i.  396.  !  2-  |  Ij£.V.20.m.  B£.$5>6. 

j^.  396.  &  20.  m.^t.  396".  &  v.  harum 
erunt  numeri  quacfiti. 
aff  Vigefima  fexta,  Fac  de  io.tres  partes  con- 
tinuc  proportionales  ,  ita  qudd  mukiplica- 
tio  fecundaein  primam  fitf-  aggregati  qua~ 
dratorum  fecundas  &  tercise.  Pone  primo 
quod  partes  fint  1 .  1 .  co.  1 .  ce.  prodiictio 
fecundac  inprimameft  1.  co.  quadratafe- 
cundac  &  primac  funt  1.  ce.  p.  1.  ce.  ce.  Igi- 
tur  1.  cu.  p.  1.  co.  aequatur  3.  fchifando  om- 
nia  per  1.  co.  quare  res  valet  ^i.  v.  cu.  $i. 
^H?  P-  }ir  «V  V"  v.  cu  2^  m.  1  —  & 
hsec  eft  fecjiaq  uanticas,  &  prima  fuic  1 . 


&  debet  diuidi  in  duas'partes  ex  quarum 
multiplieacione  producatur  4^-,  faciemus 
hoc  per  centefimam  regulam  ltexum  qua- 
dragefimi  fecundi  capituli ,  &  erunt  partes 

ir  p-  £  &  *r  »•  V-  I  &  horura 
multiplicatiotantum  facitquantum  aggre- 

gatum  &  cubi  earum  funt  z$~-. 

Circa  hoc  nota  quoniam  cum  1.  cu.  ac- 

quetur  3.  cen.  p.  numero  &  acquatio  de- 

beat  efle  talis  quod  dimidium  in  fe  duttum 

faltemdebeataequari  aggregato  &  hoc  non 

competit  alicui  numero  minori  4.  Igitur 

aggtegatum  acquationis  non  poteft  efle  mi- 

nus,  quam  4.  &  quia  minimus  cubus  par- 

tium  4.  diuifi  in  duas  partes  eft  1 6.  nam  cu- 

cubusde  2.  eft  8.&  8.  duplicatum  facit  i6> 

igitur  talis  quacftio  non  poteft  proponi  in 

minori  numero  quam  16. 

25     Vigefima  quinta,  Inuenias  tres  numeros 

continue  proportionales,  quorum  piimus  fit 

x.  &  quadrata  fecundi  6c  tertij  iun£ta  fa- 

ciant  4o.Pone  quodfecundus  ht  i.cu.  qua- 

dra,  di  1.  cen.  &c  hoc  eum  quadrato  tertij 

debet  squari  40.  igicurtertius  eft  fy.  40. m. 


Pnma,    Secunda,  Tertia, 
1.         i.co.         1.  ce. 

1.  co.  1.  ce.  1.  ce.  ce. 
i.  1.  co.  1.  cu. 
3.  acqnalis  1.  cu.  p.  1.  co. 


&  tertia  eft  quadratum  fecunda:  ex  fuppo- 
fito  quod  eft  1 .  ce.  quare  habita  fumma 
trium  quantitatum  ,  mukiplica  10.  pet  ie- 
cundam  &  fic  iy.  v.  cu.  i^.  2870377;  p- 
1  joo.  m.  y..  v.  cu.  1^.287^37^  m.  1500. 
hoc  produdum  diuide  per  taleaggregatum, 
quodexiteft  valor  fecunda  quantitatis.  Et. 
fi  per  eundem  diuiforem  ,  id  eft  aggrcga- 
tum  diuiferis  10  exibit  valor  primx  quan- 
titatis,  &  ita  de  tertia  mukipitcando  eam 
per  10.  &  diuidendo  per  didnm  aggiega- 
tum. 

Vigefima feptima,  Sit  circulus  a  be , cu-  i7 
ius  diameter  fif  a  b  &  fit  1  o.  &  fit  in  eo  cir- 
culusadc  &coniingat  maiorcm  ina,&  ht 
protra&a  ad  medio  modo  proporuonalisin- 
ter  a  c  &  c  b  ,  &  fit  d  e  3-  0"«°  quanU 
eft  a.c  diameter  parui  ciiculi,  quia  enim  ad 
fe  habet  ad  d  e  ficut  a  c  ad  c  b ,  quia  prodii- 
ais  d  c  &  e  b  fiunt  duo  trigoni  fimiles,  igi- 
tur  erit  proportio  quadrati  a  c  ad  quadra- 
tum  a  d  veluti  a  c  ad  cb  &  ex  confequen- 
ti  veluti  a  d  ad  d  e : 
fed  proportio  quadra- 
ti  a  c  ad  quadiattm 
ad  eft  veluti  quadra- 
ti  a  d  ad  quadratum 
bc  (quia  ac  a  d  c  b 
funt  continue  propor- 
tionaies)  igitur  pro- 
portio  quadrati  a  d  ad 
quadratnm  c  b  eft  ve- 
luti  a  d  ad  d  e  :  fed  proportio  quadrati  a  d  ad 
quadratum  c  b  eft  duplicata  ad  proportiope 
a  d  ad  e  b.  Igitur  proporcio  a  d  ad  d  e  eft  du- 
plicata  ptoportioni  ad  adc  b.Igitur  ac,a  d, 
c  b,  d  e,  funt  continue  proportionales.  Po- 
natur  igitur  c  b  1 .  co.  quadra  ,-ftt.  ce.  di- 
uideper  e  d  quaf  eft  3.  fitda.1—  cen.  Multi- 
plica  -f  cen.  in  1.  co.  fit '—  cu.  diuide  pei 
e  d quie  eft  3, exic  ^-cu.  &  hoc  efta  c.  Igi- 
tur  —  CU.  p- 1-  co.  asquatur  1  o :  nam  e  c  eft 
—  cu.  &  c  b  pofitaeft  1.  co.  &  ab  dl  1$, 
quare  multiplicando  per  9.  fiet  1 .  cu.  p. 
co.  «qualia  90.  Quare  per  capitulum  fuum 
res  valetiji.  v.  cu.  1^,2052.15*45.111.^.^. 
cu.  iji-  2052.  m.  45.  &  haec  eft  quantitas 
bc.Q_uare  aceft  10.  rn  ijt.v.  cu.^.^oji  p. 
45.m.i}£.v.cu.i}i.2o52.m.45.Pro  cognofcen- 
da  autem  a  e,dices  fi  1ji-v.cu.15i.2052.  p.45. 
rn.iji.v.cu.i5i.2o5  2.01.45.  producit  10.  quid 
producet  ^.Multiplica  3.1'n  to.fit  30.  diuide 
periji.v.cu.iji.2052.p.45.ni.^.v.cu.ij£.2052. 
m.  45.  quod  exiteft  quantitas  ae.  Vel  ali- 
ter ,  quadra  c  b  fit  iji.  v.  cu.  4077.  p.  p 
16611100.  p.  iji.  v.  cu.  4077.  m. 
1 6611100.  m.  1.  6.  diuide  per  d  e  quac  eil 
3.  exit  ijt.  v.  cu.  15  1.  p.iji.  2  2  800. p.  fy.  v. 
cu.  iji.nl.  i)i.  22800.  m.  I.  2.  &tantaeft 
a  d.  Igitur  cum  a  e  fir  3,  p.  erit  a  e  v. 
cu.  151.  p.iji.  22800.  p.  i^.  v.  cu.  151»» 

iji.  iz8oo< 
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22800.  p.  i.&  tantum  prpuenit  diuifo 
jo.per  ^l.  v.  cu.  2052.  p.  45.  m.  ^i.  v.  cu. 
fy.  2052.  rh.  45. 
28  Vigefirna  o£feaua,Sit  trigonus  abc&iit 
a  b  14.  ac  1 1.  b  c  16.  &  velim  in  illo  fa- 
cere  murum  craflGtudinis  bcachiorum  2. 
Volo  fcire  latera  capacitatis  interioris  vide- 
licet  d  e  f  &  etiam  aream  ,  &  etiam  quan- 
tuseft  murus  angularis  videlicet  linea  ad. 
debes  fcire  qu6d  de  trigono  ssquilatero  dixi- 
mus  incapitulo  fexagefimo  feptimo.  Etideo 


hxc  eft  longc  difficilior.  Protraho  tres  per- 
pendiculares  ab  angulis  a  b  c,  &  erunt  a  g, 
b  1,  c  k  erunt  autem  notac  vt  patet  ex  capi- 
tulo  opi  ris,  quaeram  i<jitur  vt  vna  operatio- 
ne  habeam  omnes  perpendiculares  &  aream 
trigoni  a'b  c  faciendo  vt  vides ,  &  habebis 
aream  trigoiai  ab  c$i. $696—  quam  diuide 
per  dimidium  cuiuflibec  lateris,  &  habebis 
katetos  ig^-  897—-»  b  1  $t.  i88^,k  c  iy. 
1  1  <j^:deinde  producam  latera  d  e  vlque  ad 
p.&  d  f  vfque  ad  n>&  e  f  in  vtram^ue  part^ 


eruntque  fuperficies  eobp&fmnc 
aEquidiitantium  laterum.    Quare  b  p  eft 
ssqualis  b  0  ,  &  m  f  ajquahs  n  c  ,  &  n  f 
asqualismc.  Dic  igitur  fi      89,7,—  produ- 
cit  Ei.  89-—  m.  2.  quid  pioducct  1  6  ?  mul- 
ciplica  16.  ^i.in  89. m.  2.  fit  iji.  22785  j  m. 
32.diuide  per  fy.  8977,7  &  exibit  iS»  rh.  i^. 
iijr^-  &tantaefto  m.  Circa  quod  nota 
quod  femper  o  m  erit  quanca  eftc  b  in  nu- 
rnerovidelicet  16.  rh/  illud  quod  producitur 
diuifo  eo  quod  fit  ex  g  h  quae  eft  2-in b  c  qua: 
eft  1 6.  fic  3  2.  pro  a  g.  Abbreuiando  igitur 
ponemus  o  m  16.  m.  32.  diuifo  per  $i. 
897^7  &  «a  eft  16.  rh.  V-  *  *J$i  &  hoc 
dixi  ad  abbreuianda  alia  exempla  talia. 
Poftmodum  dic  fi  iji.  188^  producic  2. 
quidproducet  16  ?  Diuide  igitur  idem  3  2. 
per  ly.  188^,  exibit  f  m       5jtHt:  fimi" 
flter  diuide  ji.per      h6jg  &  habebis 
o  ei^.  8^§f.  Demptis  igitur  f  m  &  o  e  ex 
om  quxfuit  16.  $i.  ^ijttVj 
fctf.  m.  ¥.  ¥i£$  m.  ly. 

".Abbreuiatio  igitur  eft  ,  Multiplica  2. 
groflitudinem  muri  in  vnum  latus  puta 
b  c  fiet  32.  hoc  diuide  per  omnes  katetos , 
&  tria  prodeuntia  deme  a  latere  ipfo  quod 
multiplicafti  &eft  16.  remanens  erit  quan- 
titas  lateris  correfpondentis  e  f. 

Habito  igitur  vno  Utere  dic  per  regu- 
lam  3.  fi  16.  producit  16.  m.  $i.  1 1—7 
m.  Ei.  5^r  rh.  quid  producet 

11?  &  qmd  producec  1 4?  Multiplica  prae- 
di&um  quadrinomium  per  1 1 .  &  diuideper 

i6.quoc  exiteft  quantitasd  f,  &  fimiliter 
multiplica  praedi&um  qiiadrinomium  per 

1 4.  &  diuide  per  1 6.  quod  exit  eft  quanti- 

tasde. 

Habitis  lateiibus  habebis  aream  per  fuum 
modum,  vel  facilius.  Quadrabis  e  f  &  fi- 
militer  b  c,  eritque  proportio  quadrati  b  c 
ad  quadratum  e  f  veluti  trigoni  a  b  c  ad 
trigonumdef.  Mulciplica  igitur  quadra- 


„  habebis  e  f 

;  0  » oi 

Si&J  m. 


tum  e  f  in  areara  trigoni  a  b  c  qua;  fuit 
^i.  5^9^,&quodprouenitdiuide  per  25^. 
quadratum  b  c,  exiens  eft  area  trigoni  d  e  f. 

Pio  abbreuiatione  talis  operationis  ,  no- 
ta  quod  cum  area  trigoni  diuifa  per  dimi- 
dium  laterum  producantur  kateci,  igitut 
kateti  cuiuflibec  crigoni  funt  communican- 
tes ,  &  proportio  illorum  eft  veluti  laterum. 
Quare  reducemus  haec  quadrinomia  in  bi-" 
nomia,  habebimus  igitur  e  f  16.  m.  y« 
7 5£Sf,  &  d  f  1 1 .  m. 3  jiSil*  &  de  »4. 

Ex  hishabebimus  hneam  a  d  hoc  modo: 
nam  proportio  b  g  ad  g  c  eft  veluti  o  h  ad 
hm  &  quia  om  fuiti6.  m.  ^i.  1  i^rn»  jg»" 
turo  h  cognita  eft  :  &  quia  proportio  e  r 
ad  r  f  eft  veluti  o  h  ad  h  m  quia  trianguli 
funt  fimiles,&  ef  fuit  16.  rh.  ^t.  7  J^TTTT  » 
igitur  e  r  eft  cognita.  Et  quia  e  o  cognita 
fuit,  igitur  oreft  cognita ,  quare  detra«Sta 
o  r  ex  o  h  remanebit  h  r  cognita.  Quare 
&  d  t  ei  scqualis:  &  quia  d  r  eft  cogniu  eo 
quod  eft  perpendicularis    trigoni  cuius 
omnia  latera  &  eriam  area  func  cognita, 
igitur  h  c  cognita  eft.  Et  quia  a  h  fuit 
gc,^-  m.  2.  igitur  refiduum  detradta  h  c 
cognita  remanebit  cognitum.  Quare  cum 
a  t  &  d  t  fint  cognitae  erit  a  d  $i.  aggregati 
quadratorum  a  t  &  d  t  cognita  quod  f mc  de- 
monftrandum.  Operationem  dimifi  quia 
patet  ex  diclis. 

Vigefima  nona  >  Inuenias  duos  nu-  2-9 
meros  ex  quorum  multiplicatione  fianc 
6.  &  eorum  cubi  iundli  faciant  30.  Tunc 
regula  eft  vtdiuidas  30.  induas  partes,  ex 
quarum  multiplicatione  proueniat  216.  cu- 
bus  6.  &  tales  partes  erunc  18.  &  12.  per 
centefiroam  regulam  quadragefimi  fecundi 
capituli.  Harum  partium  y..  cubicac  funt 
numcri  quaefiti,  id  eft  cu.  18.  &  ^l.  cu. 
i2.nam  inuicem  dudti  faciunt  ^i.  cu.  116. 
quaeeft  ^.ex  fuppofito,  &eorum  cubi  iun- 

c^ifunt  30.  ■ 

Hh  4  Simihter 
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Similitet  fi  dicat,  Inuenias  duos  numeros 
ex  quorum  diuifione  vnius  peralterum,  pro- 
ueniat  6.  &  cubus  vnius  cum  quadrato  al- 
terius  faciat  30.  tunc  eftac  fidiceret  inue- 
uias  duos  numeros  in  proportione  fexcupla 
quorum  cubus  vnius  cum  qaadrato  ake- 
rius  faciat  30.  tunc  pone  vnum  U  co-  alter 
igicur  eric  6.co.  &  tunc.femper  debes  cuba- 
re  maiorem  &  quadrare  minorem,  &  habe- 
bis  2  16.  cn.  p.  1 .  cen.sequalia  30-  Quare  1. 
cu.  p.-r^  cen.  aequabitur  77  &  hoc  habec 
arquafioncm  vt  paset.  Quod  fi  dicat  quod 
quadratu.m  maioris  detracrum  a  cubo  mi- 
noris,  vel  quadratum  minoris  detrattam  a 
cubo  maioris  faciat  50.  id  eft  refiduum.fic 
30.  tunc  debes  cubare  &  quadrare  quod 
proponitur&  detrahere,,  nam  femperfequi- 
tur,  aequatio  quia  peruenitur  ad  capitulum 
cubi  arqualis  cenfibus  &  numero. 
3      Si  vero  dicat  quod  diuidatuj:  4.  in  duas 
partes  quarum  cubus  vnius  cum  quadrato 
alterius  faciat  30.  exempli  gratia  dico  hoc 
debet  fieri  per  pofitionem  incruciatam  & 
eft  quattum  genus  psficionis,  &  fic  hoc 
modo.   Accipe  ~  de  4.  numeri  diuidendi 
femper  &  eft  2-f ,  huic  adde  pro  regula 
femper  7  fit       huius  accipe       qu^  eft 
1-7  &  ei  adde  -f  pro  regula  quod  fuic  r>.  -7 
etiam  additi  proregulafict  totum  2.  deinde 
adde  2.  ad  4.  fir  6.  deinde  pone  vnam  par- 
tem  efie  1.  co.  m.  2.  &  aliam  6,  tu-  u  co. 
nam  6.  fuit  aggregatum  ex  numero  inuen- 
to  &  numero  diuidendo,  &  2.  eft  nume- 
rus  inuentus  &  la.  co.  minuitur  ab  aggre* 
gato,  &  numerus  inuentus  minuitur  de  la. 
co.  nam  iun&is  (J.m.j.  co.cum  i.co.m.2.fit 
4.  pracisc.  Cuba  igicur  partem  qua?  e(t  res 
m.numero,  fit  r.  cu.  m.  8.  rh.  6.  cen.  p. 
12.  c«,  quadra  maiorem  numerum  rh,  co. 


Prima  pars,    6.  m.  I.  co. 
Cenfus,        j^.p.  1 .  ce.  m.  12.  co. 
Secundapars,  r.  co.  m.  2. 

12.  p.  1.  ce.     3.  ce.  p.4. 
Cubus ,    1 .  cu.  rh.  8.  m.  6.  cc.  p.  1 2.  co. 


Aggregatu  cubi&cens  f  i.cu.p>28.m.5.ce. 


«equalia 


30. 


fit  3<a.  p.  1  •  ce.  m.  1 2.  co.  iunge  fimul,  fiunt 
i.cu.  p.  28.  m.  5.  cen.  aequalia  30.  Igitur 
i.ctt.sequatur  j.ce.p.  2.  Quare  res  valebic 
v.  cu.  jg-  p.  Ri.  10^-p.  1-7-  p.  r>.  v.  cu. 
5^-  m.  Ri.  10^-  &  quia  prima  pars  fuit  6. 
A.  1.  co.  igitur  prima  pars  qua:  fuit  qua- 
dranda  eft  47-  m.  r>.  v.  cu,  577  p.  Ri.  1  o^- 
rh.  r>.  v.  cu.  5^7  m.  r>.  1077  ,  &  alia  pars 
(&  eft  pars  maior  cubanda  )  eft  r>.  v.  cu. 

5J7  P-  1  °tt  P-  v-  fu-  5l7  m-  1 077 
m.  1.  -f-  &eft  valor  rei  m.  2.  &  ita  in  reli- 
quis  tenct  rogula  generaliter. 

Velut  fi  diceres,  fac  de  6.  duas  partes  ita 
quodcubus  vnius  cum  quadrato  alcerius  fa- 
ciat  100.  Tunc  accipe  -7  de  6.  quod  eft 
4-huic  adde  -j  proregula  fit  4-7,  accipe  y.. 

&  ei  adde-^-  pro  regula  fit  fy.  4-^-  p. 
-7,  hoc  adde  ad  6.  habebebis  6—  p.  ^t. 
Poneigitur  hunc  numerum  m.  1.  co.  &  1. 
co.rh.  aumero  inuento,  habcbis  igitur  6j~ 


p.  ijt.  4 1~  m.  1.  co.  &  1 .  co.  m.  ^i.  47  rn- 
— ,  cuba  hunc  &  quadra '  primum  habebis 
1 .  cu.  aequalem  cenfibus  &  numero  quia 
per  modum  huius  pofitionis  cadunt  res  ab 
vtraque  parte. 

Si  vero  dicat  fac  de  7.  duas  partes  qua^ 
rum  cubus  vnius  cum  quadtato  altcHUS  fa- 
ciat  49,,cunc  quando  numeius  producen- 
dus  eft  quadratum  nnnieri  diuidendi  vt  hic 
(nam  49.  eit  quadratum  7.)  tuncduplann- 
merum  dtuidendumqui  eit  7.  fit  1 4.  ci  adde 
-j  pro  regula  femper  fic  14-r/,  huius  accipe 
^1.  &  abeaminue  -7  pro  regnla  habebis 
valorem  rei  iu  141-  m.  -f-.  Et  ita  fi  dixide: 
diuide  9.  in  duas  partes  ciuarum  cubus 
vnius  cum  quadrato  alcerius  faceret  81. 
tunc  femper  duplica  9-  numerum  diuidiu- 
dum  fic  i8-addeei  —  pro  regula  ,  fic  1 S  — , 


Res  ^i.  18-7-  rh.  -7  |  9—  m  s^.  18-7 
-      l9-        55-1  9"' 


Cubus  Ei.  65 887-m.  1 1087- m.j^.6580-- 


cape  r» .  &  ab  ea  minue  -7-  fiet  valor  rei  ty. 
1 8-7  rh.  -7-  &  refiduum  erit  9^-  m.  Ei.  1 8  \ 
cuius  probatio  eft  quod  cubcs  Ei-  i  87  p. 
^-fitBi.  65887111.  277-  quadra  9  7  rh. 
187  fit  108  f  m.  ,r;.  65887  iungc  fimul, 
fiuntSi.  quod  erat  propofitum . 

Trigefima  prima,  Suntduo  numeri  qno-  J1 
rum  dirTerentiaeft  ic.  &  quadratutn  mino- 
ris  cum  quadrato  tertiae  partis  maieris ,  6: 
Ri.  aggregati  zquatuc  1 10.  foIojtUr  ex  cen. 
tefima  dccima  feptima  quaeRione  practici 
per  regulam  potitionis  proportionatae  nam 
fi  minor  numerus  ponatur  1.  co.  erir  maior 
i.  co.  p.  10.  &  7  maioris  ~-  co.  p.  37 
Multiplica  3.  denominatorem  in  fe  fit  9 
adde  i.fido.  multiplica  etiam  3.  in  37  Jic 


1 .  co.  -7 co.  p.  37 


10. 


9.  / 


1.  co.  m.  1. 

-7  co.  p.  3. 


1  o.  diuide  hoc  fecundtim  produdtu  per  prr- 
mum,  exit  j.  &  hic  eft  numerus  minuen- 
dus  ab  i.-co.  Multipiica  hoc  per  3.  etiam 
fic  3.  &  hic  eft  numerus  addendusad 7 co. 
quare  quadra  vtrumque  &  habebis  7  ce. 


7-  co.  p.  3. 

i.co.  m.  1. 

i.ce.  rh.  2.  co.  p.  I< 


1—  ce.p.  io. 

Ri.  v.  1—  ce.  p  10. 


p.  z.eo.  p.  9«&  1.  cen.  rh.  2.  co.  p.  r. 
quas  fimul  iundta  faciunt  1  —  ce.  p.  10.  huic 

aggregato 


Quseftio  31.  32. &  33- 


aggregato  adde  fiec  totum  lf  cen.  p. 
10.  p  k.  v.  if  ce.  p.  10.  &  hocaeqitatur 
no.igitur  1  10.  m.  *f  ce.  rh.  io.  quodeft 
dicerc  100.  m.  if  ce.  aiquatur  ijt.  v.  if  ce* 
p.  10.  Quadra  parces  ,  fient  10000.  p. 
ce.ce.  m.  2Zzf  ce.  acqualia  1  \  ccn.  p.  10. 
Quare  lienc  9990.  p.  i^ce.  ce.  squalia 
zzjf  ce.  reduc  ad  1.  ce.  ce.  habebimus  u 
ce.  ce.p.  8091^  squalia  1 80^  ce.  quare  fe- 
quendo  capitulu  dimidiaccnfus,fiunt  90^7, 
quadra  fiunt  8 1 8  1  ^,aufer  numerum  qui 
jfuit  80914  fitrefiduum  Spff  huius^t.eft 
9  ;9-,  quam  minue  ex  ^of,  remanent  81. 
ciiius  $1.  efi  9.  valor  rei.  Et  quia  pofuimus 
g  numeri  maioris  efle  -'  60  p.  3.  igitur  fuit 
6.  igitur  numerus  maior  .uit  18-  quod  erat 
qimendum. 

Et  hoc  exemplum  eft  pofitionis  propor- 
tionalis» 

Ec  exemplum  quaeftionis  praecedentis  eft 
poliuonis  incruciatae. 
'     Et  in  quarta  quaeftione  huius  libri  habes 
excmplum  pofitiohis  arqualis. 

Exemplum  pofitionis  fimplicis  habes  in 
tercia  qusftione  harum. 

Exempluro  pontionis  collectae  habes  in 
vigeiimaquarta  quscftione ,  Si  feruit  regula: 
de  duplo. 

Exemplum  pofitionis  iteratae  habes  in 
quaeftionedecima  quarta  harum. 

Exemplum  pofitionis  liberse  habes  in 
fexu  quaeftione  harum. 

Exemplum  pofitidnis  duplicatae  infer- 
uientisregube  de  medio  habebis  infequen- 

ti  quajftione. 

Exemplum  pofitionis  falfae  per  m  &  eft 
fortioromnibus,  habes  in  quaeftione  trigefi- 
maquarta  &  Wgefefta  o&auainfrapofita. 

Et  lta  furit  nbueni  genera  pofuionum  di- 
uerfa  cum  quibus  foluuntur  omnes  quae- 
ftiones. 

Tri^fima fecunda,  Inuenias  duos  niime- 
51  ros  quotum  qnadiatum  vnius  cum  cubo  al- 
terius  faciat  10.   &  quadratum  maioris 
sequetur  muliiplicationi  mirioris  in  aggre- 
gatum.  H*c  foluitur  per  rcgulam  de  me- 
dio,  &  poifunt  formari  infinicis  modis  quae- 
ftiones  fub  hac  forma  diuerfa:.  Pone  quod 
prima  fit  i.co.  &  fecundaf.  Igieurquadra 
maiorcm  habebis  1.  ce.  muinplica  atino* 
rem  in  aggrcgatum  hab^bis  f  co.  p  +- 
quare  r-s  vatet  (per  capitulum  cenfusxqua- 
lis  rebus  &  numero)       f  p.  f  &  hic  eft 
valor  rei.  Deinde  fac  fecundam  poficio- 
nem  ponendo  \  co.Zcy..  £  p-  f  co.  qua- 
dra  fit  ctn  \  p.     f  >  cllba  ^  co*  nL  T  cu- 
Igitur-rcu.p.T  P-^-  »  cen.3equanturio. 
igvcur  1.  cu.  p.  h  p.      Jt  ce.  acquatur  80. 
Accipe-^-numen  ccnfuumquodeft  i.p. 
^-&cuba>fct  t)r  p.^.7^;,  dupla  %  J j 
6.  Bi.  zS^,  minue  ex  80.  remanent  74-r 
m.  ^t.  z87%  ,  fac  d^as  pattes  ex  hoc  ex 
quarum  multiplicationc  producatur  qua- 
dratum  zf  jp.      7rh  &  ^     c^bx  ul,aal 
paitiumde-tra&o  1.  p-^-i  tunt  valor  m 
cuius  dimidium  eft  pats  mtnor ,  q-»a  poiui- 
mus  f  co.  elfe  valorcm  rei.  Rcliqua  pars 
inuenitur  iterandopofitionemfacilius  quam 
per  multiplicationem. 

Et  fi  dixillet  quod  quadratum  minoris 


asquetur  duclui  aggregati  earum  in  difier^n- 
tiam,  &  quod  ci  bus  aggregati  earum  etlec 
•zc.  tunc  fcis  quod  aggrcgatum  eft  cu. 
•20.  ex  qua  oporcec  facere  duas  partes  qua- 
xum  quadratum  minoris  iit  arquale  produ- 
ctiom  cu.  zo.  in  difFcrenciam ,  &  hcee 
folui  pofliceomodo,  meiius  camen  foluicur 
per  regulam  de  medio.  Pohe  quod  minor 
lit  r.  maior  fic  1.  co.  igicur  quadiatum  mi- 
nons  eft  1.  &  produ&um  aggregati  in  ditfe- 
rentiam  eft  1.  cen.  m.  1.  lgitur  ciim  ii 
cen  to.  1.  fit  sequalis  i.  res  valebit  a. 
■Ptima  igitur  eft  1.  co.  fecunda  co.  ty..  2; 
iunge  ficco.  fy.  z.  p.  ti  &  huius  cubus  eft 
cubi  50.  p.  7-&  hoc  arquacur  zo.  Igicur 
res  valet  r,£.  v.  cu.  ^t.  20000.  itt.  140.  &c 
harc  eft  minor  pars ,  alia  eric  y<.  cu.  zo.m. 
^  v-  cu.     20000.  m  140. 

Tngefima  tertia,  Dmide  1  o.  in  duas  par-  3 
tes  quarum  cubus  vnius  lit  acqualis  quadra- 
to  alterius.  Ha:c  foluitur  per  pofuioncm 
duplicatam,  fed  cum  animaduci  tioi  e  :nam 
eo  quod  cubus  minoris  aequatur  quadraco 
maioris,  fequitur  vc  Cubus  minoris  parcis 
&  quadracum  maioris  lit  vnum  ik,  ldem* 
Igicur  opotcet  inuenire  dcinominationera 
habentem  s^i  quadiacam  &  cubam,  &  hsec  _ 
eft  1.  cu.  cen.  eius  namque  y.-  quadrata  eft 
i.cu.  &  ^i.  cu.  eft  k  cen.  Igitur  vides 
quod  cubus  de  1 .  cen:  iequatur  quadrato  de 
ii  cu.  igitur  tales  partes  de  10.  neceuario 
crunt  1.  cu.  &  1.  ceii.  alicuiiis  quanticacis, 
quia  cubata  minore  quae  eft  1.  cen,  &C 
quadraca  maiore  quac  eft  i.  cu.  prouenit 
idem  quod  ert  1.  cu  cen.  Igitur  dices  qu6d 
i.cu.  p.  i.  cen.  «quetur  10.  e6  quod  10. 
eft  dimfus  in  duas  partes  quarum  vna  cft  1^ 
cu.  altera  I.  cen.  Qtiare  per  capitulum  tri- 
cefimum  fecundum,  cum  1.  cu.  p.  i.cen. 
aequatur  10.  res  valet  v.  cu.  4  ,  p. 
24,^m.l.f  p.  v.  cu.  4if  m-  i^Trl 
quarc  habemus  rem.  Ec  iam  dittum  elt 
quod  10.  diuiditur  in  1.  cu.  &  1.  cen.  dice- 
mus  igitur  quoi  pattes  erunt  vna  quae  ma- 
ior  eft  cubus  dictequantitatis  politae,  6l  alia 
quar  erit  mmot  eric  cenfus  didae  quanti- 
tat  s,  &  tales  partesjequabuntuv  10.  &C 
cubus  minoris  aequabitur  quadrato  maioris 
co  quod  vcrumque  crit  cenfus  cubi  de  ^d. 

v.  cu.  p.  ijt.  -47ii  «»■  f  P •  v'  4a5  m- 
z^—  &ita  patet  lolutio  pulchr*  quae- 
ftionis'  Si  autem  v^iles  habere  didas  par- 
tes  oporteret  cubare  &c  quadrare  didtam 
quandtatem  fecundum  piaeccpta  vigelimi 
quinci  capituli- 

Ex  hoc  apparet  quod  cum  i*  cu.  p.  co» 
aequatur  i.cc^i.  p-  numero ,  &  fuerit  dimi- 
dmm  numeri  rerum  numcri  tunc  habe- 
bis  i-cu-  p.  1.  cen. aequalia  fy.  ilhus  najme- 
ri,  &  valor  rei  inuentus  per  hanc  sequatio- 
nem  erit  31.  quadrata  valoris  rei  inueniendi 
per  primam  aequationem  propofitam.  E- 
xemplum,  1 .  cu.  p.  24.  co.  acquatur  1  •  ceii. 
p.  144.  Dices  igitur  quia  dimidium  rerum 
(quod  eft  12)  eft  1^.  144.  numcri ,  quod  1 . 
cu.  p.  1.  cen.aequaturiz.  didia;  &  valor 
reicft  z.in  hacaequatione.  Igitur  cum  hic 
valor  fic  vz.  primi  valoris,  erit  valor  rei  de 
1.  cu.  p.  24.  co.  aequahbus  1.  cen.  p.  144. 
quadratu  2,  quod  eft  4.  dktantum  valuitres. 

Eodem 


I  jo  ArsMagna 

Eodem  modo  pra?cise  foluitur  quaeftio 
hxc  :  Fac  de  10.  duas  partes  quarum  j$u 
cu-  vnius  fit  aequalis  fy.  quadrata:  alterius. 
Igitur^.  cubica  &  quadrata  cumfint  vna, 
crunt  I.  co.  Igitur  partes  erunt  f,  cu-  ik  U 
cen.  igitur.  i.  cu.  p.  i .  ce.  aequatur  10.  & 
valor  rei  erit  vt  prius  cuius  cubus  &  cen- 
fus  erunt  partes  qrissfita. 

Trigefima  quarta,  Quidarn  dixit  quan- 
tum  dotisattulit  Lucretia  ^Elio?refpondit  il- 
le,  duc.  iooo.  plufquam  haberet  yiLlius  in 
facultatibus.Itcrum  interrogauitille,  quan- 
tum  liabuit  ^Elius  in  facultatibus.  Refpon- 
dit  alius  aurei  facultatum  JSLM)  quadrati  funt 
2booo.hi.quam  aurei  dotis  Lucretiae  qua- 
drati ,  quseritur  dos  Lucretiae  &  facultas 
J5LW).  Scias  quod  hxc  eft  pulcherrima  qua> 
ftio  quia  per  negotiationem  inueniri  ne- 
quit  ideo  Mercator  rnaxime  in  ralibus 
hallucinatur ,  quia  quanto  pius  operatur  , 
tanto  magis  elongatur  a  quasfito:  ideo  po- 
ne  quod  ^Elius  habeat  rh.  i .  co.  igicur  dos 
fuit  1000.  duc.  m.  i.  co.  quia  habuit  Lu- 
cretia  duc-  iooo.dotis  p.facultacibus  j£lij, 
quadra  habebis  p.  i.  cen.  ex  parte  J£\\)y 
quia  m.  in  rh.  facit  p.  &  ex  parte  Lucretix 
I oooooo.  p.  i .  cen.  rh.  1000.  co.  Detrahe 
cenfum  ^Elij  ex  cenfu  dotis  Lucretia? ,  re- 
rnanent  ioooqoo.  rh.  2000.  co.  aequalia 
aoooo.  Igitur  detrahe  20000.  ex  1 000000. 
remanent  980000.  duc.  «quales  2.0000  co. 
quare  res  valet  490.  &  tantum  habuit  m, 
^Elius  in  facultatibus  fuis,  id  eft  debiti  fi- 
nealiquo  capitali,  detrahe  490.  ex  1000. 
lemanent  510.  Yalor  dotis,  &  tantum  attu- 
lit  Lucretia.  Ec  ii  talcs  proponas  Mercato- 
ribus  quaeftiones ,  tune  agnofcunt  errorem 
fuum,  &  nota  bene  qu6d  quadracum  m.  eft 
p.  &  cubus  m.  eft  m ,  8c  ideo  dixic  alius  , 
quantum  attulit  Iulia  docis  ?  refpondit  ille 
duc  40.  plufquam  Sergius  habeac  in  facul- 
tatibus.  Iterum  interrogauic  ille  quantum 
habuit  Sergius  in  facultatibus  ?  refpondit 
alius,  cubusduc.  Sergij  eft  17920.  duc.  mi- 
nus  cubo  ducatorum  dotis  Iulise.  Qusritur 
quantum  habuit  vnufquifque  ;  Pone  quod 
Sergius  habeat  i.  co.  minus3  igitur  Iulia 
habuit  40.  duc.  m.  1,  co.  Cuba  partes,  ha- 
bebis  1.  cu.  m.  &  64000.  p.  1 20.  cen,  m. 
4800.  co.  m.  1.  cu.  detrahc  m.  i.cu.  facul- 
tatum  Sergij  ex  m.  1 .  cu.  dotis  Iulise  relia- 
quuntur  64000.  p.  1  20.  cen.  m.  4800. 
co.  sequalia  17920.  Igitur  habebimus 
46080.  p.  120.  cen.  asqualia  4800.  00.  quia 
eo  qu6d  vna  pars  luperabat  alteram  in 
I7920.  igitur  detra&a  parte  &  fuperatio- 
ne  detratcione  debec  relinqui  nihil,  Igitur 
cum  relinquantur  p.  &  m.  oportet  vt  par- 
ces  p.  &  m.  asquiualeant  ad  hoc  vt  illud  tale 
compofitum  fit  nihil  3  reducad  1.  cen.  ha- 
bebimus  384-  p.  1.  cen.  asqualia  40.  co. 
quare  res  valebit  16.  duc.  &  tantum  ha- 
buit  rh.  Sergius  fine  aliquo  capitali ,  detra- 
he  1 6.  ex  40.  remanet  24.  duc.  dos  Iulia: : 
vel  potes  dicere  e  contra  qu6d  Sergius  ha- 
buit  24.  duc.  debiti,  &  Iulia  16.  duc.  attu- 
lit  eidotis,  &  verificatur  in  vtroque.  Et  fi- 
militer  fi  dicat,  inuenias  numerum  cuius  1 . 
cu.  asqusecur  1.  cen„  p.  20.  co.  &  t  .  cen, 
«quetur4.co,  p.       Tuncfcias  quod  in 


v' 

Arithmeticaz, 

talibus-frquxreres  per  p.  videbis  impoffibi- 
litatem  minifeftam,  fed  dices  conuertendo 
igitur  1.  cen.  p.  4.  co.  axiuatur^i.  &i- 
cu.  p.  1.  ce.  cequatur  20.C0.  Igitur  resvalet 
4,  &  ideo  nota  conuerfionem  capitulornm 
p.  &  m.  per  fubiecla  illorum.  Et  fi  benein- 
tellexeris  hoc  fecretum  ,  facies  mirabilia. 
Et  tu  vides  qu6d  fi  1.  cen.  a?quatur  4.  co. 
p.  32.  resvaleti^.  36. p.  1.  &  fi  I.  cen.  p. 
4.  co.  sequatur  32.  res  valet  fy.  $6.  m.  1. 
Igitur  propordo  valoris  vnius  ad  alterum  eft 
veluti  binomij  ad  fuum  recifum.  Et  hoc 
nota  , 

Trigefima  quinta,  Fifcus  Mediolani  fum-  j; 
pfitmutu6duc.i2000.ad  14.  pro  joo.ad 
rationem  anni  ,  ea  conditione  vt  folueren- 
tur ,  in  9.  menfibus  sequaliter  quia  aHigna- 
tiones  funt  fuper  vectigalibus  a  publica» 
nis  perfoluendis  fingulo  menfe.  Et  hic  qtii 
dederic  pecunias  pactus  eft  vt  reciperet  eas 
aEqualiter  fingulo  menfe  tantundem  com- 
putatis  reditibus,  &  quod  reditus  capkalis 
eflet  fimplex  &  non  ad  caput  anni.  Qua> 
runtur  igitur  duo  ,  quot  peccunia;  debent 
folui  fingulo  menfe,  &  pro  quantura  fuit 
pro  100.  ifta  conuentio.  Ha?c  &c  tales  fimi- 
les  accidunt  quotannis  ferme  Mediolani, 
vtinam  non  itaeflet!  &fuit  re  veradiebus 
proxime  praeteritis,  &  hoc  modo  eft  difiici- 
lis  quseftioj  &  quidam  conantur  foluere  per 
redu&ionem  ad  vnum  terminum,  &noa 
eft  ita  ,  nam  effet  in  magnum  damnum 
Fifci. 

Propterea  debes  confiderare  qubi  reditus 
fingulo  menfe  fimplex  eft  i-j-  pro  100.  quia 
eft  14.  proioo.  in  anno.  Igitur  fi  100.  fit 
101^-  in  menfe,  600.  fient  607.  in  menfe. 
Et  ex  confequenti  lucratur  capitalis. 
(^tiiaigitur  vfuranihil  lucratur  oportet  vt 
tota  folutio  fitiuper  capitale  &  vfura  ma- 
neat  in  vltimo.  Promerere  igitur  £00.  ad 
menfes  vt  vides  non  ponendo  folutionem 
primi  menfis,  deinde  accipe  vltimum  ter- 
minum  quieft  600.  m.  8.  co.  &  eiiunge 
reditus  9.  roenfium  qui  funt  6}.  m.  £  co. 
fiunt  66;.  m.  8^  co.  squalia  i.  co.  nam 
folutio  vltimi  menfis  debet  squari  aliis  ex 
fuppofito,  &  inaliis  foluit  1.  co.  igitur  & 
in  hoc  vltimo  menfe  foluet  1.  co.  &  iam 
fuppofitum  eft  quod  folueret  refiduum  to- 
tum  ex  capitali  &  vfura,igitur  tale  refiduum 


Menfes,    Capitale,  vfura, 


I- 

600. 

7 

2. 

600.  m.  1.  co. 

7- 

co, 

3- 

600.  m.  2.  co. 

7- 

co, 

4- 

600.  m.  3.  co. 

7- 

co. 

5- 

600.  m.  4.  co. 

7* 

n 

co. 

6. 

600.  m.  5.  co. 

7- 

SF 

co. 

7« 

600.  m.  6.  co. 

7- 

CO: 

8. 

600.  m.  7.  co. 

T- 

co. 

600.  m.  8.  co. 

7- 

m-ira 

C0. 

600.  m.  8.  co.  p.  6z 

co. 

^Equalia  1,  co- 

jequatur  1.  co.  quod  vt  dixi  erat  66;.  m. 
8^  co.  Igitur  cum  hoc  aequetur  i.co.  fient 
663.  sequalia  9—  co.  quare  diuide  nume« 

rum 


rumperle.co.  exibic  valor  rei  duc.  70—. 
Et  quia  pofitum  eft  qued  elfent  ducat. 
12000.  diuide  12000.  per  600;  exit  20. 
Multiplica   20.  per  duc.   70—-  fic  duc. 
I4o7t|v>  &  tantum  debuit  foiui  fingulo 
menfe,  &  qui  foluunt  aliter,  grauiter  er- 
rant  &  &  in  damnum  fifci.  Si  igitur  visfci- 
ire  quancum  lucrantur,  Primo  mulciplica  fo- 
lutionem  per  menfes  qui  funt  9.  exic  duc. 
1  2668^.  Detrahe  capitale  ,  fit  lucrum 
duc.  668f^.  Ec  fi  vis  fcire  quantum  lucran- 
tur  pro  100.  diuide  12000.  capitale  per 
1407^7  folutionem  vnius  menfis,  quod  exit 
eft  numerns  menfium  in  quo  fit  folucio  ca- 
picalis.  Deinde  reduc  illos  menfes  ad  vnum 
terminum  ,  &  habebis  in  quanto  tempore 
duc.  12000.  lucrantur  duc  668-7.  Dein- 
de  fac  per  regulam  3. 

Si  ver6  velles  pro  regula  hoc  facere  vi- 
de  1 2000.  aureos,  quot  aureos  lucrantur  in 
nouem  menfibus  ad  14  pro  100.  &  inue- 
nies  qu6d  lucrantur  ducatos  1  260.  adde  ad 
12000.  fiunt  15260.  Deinde  accipe  pro- 
grellionem  de  8.  qui  eft  1.  rh.  numero 
menfium  femper,  &  eft  36.  hanc  multipli- 
caperlucmm  vnius  menfis  quod  eft  140. 
fic  jo^o.diuide  per  capitale  quod  eft  1 2000. 
exit  ,7 ,  adde  ad  9.  numerum  terminorum 
fit  9—,  diuide  1 3 160.  per  9—  quod  exit  eft 
1 407777  folutio  vnius  menfis,  qua:  fi  mulci- 
plicatur  per  9.  numerum  menfium,  habebis 
vt  prius  aggregatum  lucri  &  capitalis ,  vn- 
c!e  detractocapitali  remanebit  lucrum. 
36  Trigefima  fexta,  Inuenias  duos  numeros 
quorum  differentia  fic  4.  8c  cubi  iuncti  eo- 
rum  fint  100.  Pone  femper  i.  co.  p.  dimi- 
dio  &  m.  dimidio  numeri  differentiae ,  8c 
habebis  1.  co.  p.  2.  &  1.  co.  m.  2.  &  cuba 
vt  vides,  &  iunge :  habebis  igitur  2.  cu.  p. 
24.  co.sequalia  100.  Quare  fequere  capi- 


11 


1.  co.  p.  2. 

1 .  cu.  p.  1 2.  co.p.  6.  ce.  p.  Z* 
1.  co.  m.  2. 

i.cu.p.  12.C0.  m.6.  ce. m.  8. 


2.  cu.  p.  24.  co.  aequalia  100. 


ulum ,  habebis  valorem  rei  efle  fy.  v.  cu* 
j^.  301 2.  p.  50.  m.  v.  cu.  J}t.  301 2.  m. 
50.  &  hic  eft  valor  rei.  Et  quia  pofuimus 
vnum  ex  illis  numeris  1.  co.  p.  2.  &alium 
1.  co.  m.  2.  addemus  &  detrahemus  2.  a 
valore  fupradidto,  &c  habebimus  dictosnu- 
meros  fore  j$t.  v.  cu.  Jj£.  301 2.  p.  50.  m.  fy. 
v.cu.  Kt.  3012.  m.  50.  p.  1.  2.  &  hic  eft 
maior:  &c  minor  erit  y..  v.  cu.  Jjt.  301  2. 
p.  50.  m.  jjt.  v.  cu.  fy.  301 2.  rh.  50.  m. 

1.2. 

Quod  fi  dixerit ,  Inuenias  duos  numeros 
quoruro  difterentia  fit  4.  &  cuborum  diffe- 
rentia  fit  100.  fimiliter  facies  pofitionem , 
&  cubabis  vtramque  partem  ,  demum  mi- 
nue  minorem  de  maiore  8c  relinquuncur 
12.  cen.  p.  16.  acqualia  100.  quare  84. 
arquacur  i2.cen.  &  res  valebit  Bi.  7»  Et 
quia  vt  prius  fuppofitum  eft  quod  vnus 
numerorum  fit  1.  co.  p.  2.  alter  1.  co.  m.  2. 
habebimus  illos  numeros  efle  iji.  7.  p.  2. 


r.  co.  p.  2. 

r.  cu.  p.  12.  eo.  p.  6,  ce.  p,  8. 
1.  co.  m.  2. 

1.  cu.  p.  1  2.  co.m.  6.  ce.  rh.  8. 


1  2.  cen.  p.  16. 


&  7.  m.  2.  Qu6d  fi  dicat  funt  duonU" 
roeri  quoium  differencia  eft  8.  &  difteren- 
tiacubi  vnius  a  quadrato  alterius  fuic  100. 
quxruntur  numeri.  Fac  igicur  primo  de  8. 
duas  parces  quarum  criplum  quadraci  vnius 
fit  azquale  duplo  reliqua:  parcis ,  6c  hoc  pt'a 
regula,  8c  eric  prima  pars  1.  co.  fecunda 

5.  m.  i.co.  Dupla  8.  rh.  1.  co.  fic  16,61.2. 
co.  quadra  1.  co.  fit  1.  ceo.  tripla  fit  3» 
cen.  a?qualia  16.  rn.z.co.  quarei.  ce.  p. 
~co.  asquantur  5 f- &  res  valebit  2.  Vna 
igicur  pars  eft  2.  alia  6.  Fac  igitur  per  po- 
pofitionem  incruciacam  ponendo  numerum 
primum  1.  co.  ih.  2.  &  fecundum  1.  co.  p. 

6.  quorum  diflerencia  eft  8.  cuba  minorem, 
&c  quadramaiorem  ,  deinde  decrahe,  habe- 
bis  tandem  1,  cu,  m.  7.  cen.  rh.  44.  £equa- 
lia  ioo.  Quare  1.  cu.  iequacur  7.  cen.  p. 
144.  Cuba  27-  terciam  parcem  cenfuunii 
habebis  12,^7  ,  duplafic  25^7  ,  adde  ad  144. 
fit  169^.  Quadra  1277  fic  1617^7,  diuide 


1.  co.  m.  2. 

1.  cu. p.  1 2.  co.  rh.  6.  ce.  rh.  8. 
i.  co.p.  6. 

i.ce.  p.  12.  co.p.  36^. 

1.  cu.  m.  7.  ce.  rh.  44-  sequalia  100. 


1 69^  in  duas  partes,  ex  quarurh  mulcipli» 
cationefiant  161^  &  erunt  partes  8417  P* 

7013  r  &  8477  %  fy-  7°l  3T  -  Jg"1^ 
valor  rei  eft  j^.  v.  cu.         p.  1^.70137-  p- 

1.  2-7-  p.Ei.  v.  cu.  84^  m.  jjc.  7013,-  quia 

igitur  partes  funt  vna  1.  co.  m.  2.&eft  illa 

quse  cubatur,  &  alia  1 .  co.  p.  6.  illa  qus 

quadratur  erunt  partes  vt  vides , 

Prima,  iji.  v.  cu.  84(7  p.  iji.701 3 '—  p.l.f- 

p.  fy.  v.  cu.  84^7  m.  fy.  701 37-. 
Secunda,     v.  cu.  84'v  p.  JJt.  7°i3T-P'^ 

8'r  p.     v.  cu.  84^7  m.  jj:.  701 3  'r. 

Si  veio  dicat  quod  inuenias  duos  nurae- 
ros  quorum  differentia  fit  8.  &  cubus  vnius 
cum  auadrato  alterius  faciat  100.  tunc  fa- 
cies  praxise  vtin  praecedente  proinuenien- 
da  pofitionc  &  erunc  partes  z.&l  6.vt  prius> 
in  pofitione  vero  pones  1.  co.  p.  2.  cuban- 
dam  8c  1 .  co.  rh.  6.  quadrandam.  Quare 
quadra.  i.co.  m.  6.  fit  1.  cen.  m.  12.  co. 
p.  3  6.  cuba  1.  co.  p.  2 .  fit  1 .  cu.  p.  1 2.  co. 
p.  6.  cen.  p.  8.  iunge  fimul  fiunt  1 .  cu.  p. 
7.  cen.  p.  44.asqualia  100.  Quare  1.  cu.  p. 
7.  cen.  sequabitur  56.  Sequere  sequatio- 
nem  cubando  2  ~-  fic  1 277  >  dupla  fic 
2577,  detrahe  ex  56.  remanent  3077,  qua- 
dra  1 2-  fit  1617^,  fac  ex  3057  duas  partes 
ex  quarum  multiplicatione  producatur 
1617^  &  erunt  partes  1  $~  p.J^.  72-  & 
1  5-  rh.  jfc.  72t7,  &  ideo  valor  rei  erit  *p, 
v.  cu.  157V  p.  Ei.  7ir  rn.  1.  27-  p-  Jji.  v. 
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I.  CO.  p.  2. 

I.  co.  m.  6. 


i.  cu.  p.  ii.  co.p.  6.  ce.  p. 
i.  ce.  m.  12.  co.  p.  36'. 


i.  cu.  p.  7.  cen.  p.  44. 
sequalia  ioo. 


ca.  i  5^-iri.^..7277.Etquia  primus  numerus 
cubanduseft  i.co.  p.  2.  & fecundus  nume- 
rus  quadrandus  1 .  co.  rn  6.  erit  primus  nu- 
merus  ez.  v.  cu.  i  5^  p.  ^i.  72^  m.  1.  -7  p. 


jj£.  v.  cu.  15—  m.  3i.  72 


Sc  fecundus  uu- 


meruserit  fy,.  v.cu.  157-  p.  fy.  72^-  m.  I. 
8f  £.  v.  cu.  15^  m.^.72^  cV  patet 
quodhace  quantkaseft  per  m.  vt  in  qus- 
fiione  trigefima  quarta  dictum  eft.  Quod  fi 
Velles  per  p.  oporteret  vt  aequauifles  didtum 
cubum  cum  quadraco  magno  numero  vt- 
pote  iooo- 

Si  vero  dicat ,  fac  de  4.  duas  partes  qua- 
rum  cubus  vnius  cum  quadrato  alterius  fa- 
ciat  30.  dico  qu6d  haec  eft  pofita  in  trigefi- 
ma  regula,  5c  foluitur  alio  modo  quam  ibi. 
Pac  igitur  duas  partes  de  4.  quarum  duplum 
Vnius  fit  azquale  triplo  quadrati  alcerius  ,  & 
eruntpartes  17-&  27.  Pone  igicur  vnam 
quanticatem  2-7  rn.  1.  co.  &  aliam  17-  p. 
j.  co.  manifeftum  eft  quod  has  iuncta?  fa- 
ciunc  4.  Cuba  parcem  minoris  numeri  ,  & 
&  quadra  partem  maioris  numeri  ,  deinde 
iunge  vt  vides.  Habebis  igicur  p.'  5. 
cen.  p,  i.cu-  a?qualia  30.  Quare  i/cjrj,  p. 


l  —  p.JL.  CO. 

zzjrf.  4.  ce.  p.  s{  co.p.  1.  cu. 
i^-  m.  1.  co. 

7-7  p.  i.cen.  m  fj*  co. 


917  p-5-cen.  p.i.cu. 
aequalia  30. 
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5.  cen.  aiquabitur  20^-.  Cuba  7-  cenfuum 
fit  4^-,  dupla  fit  9^-,decrahe  ex  20^7  rema- 
nent  117-,  facex  n^duas  partes  quarum 
produ&um  vnius  in  alceram  faciac  quadra- 
cum  477  quod  eft  2i~&  habebis  parces 
5,7-p.^.  1077  &  jg  m.  io|r-  Harum 
igicur»^.cubica;  iun&a?  (decracta  cercia  par- 
te  cenfuum )  erunt  valor  rei.  Igicur  res  va- 
lec^i.  v.  cu.  557  p.  10^-m.  t.  p. 
V.  cu.  5^m.j}t.io£-  igitur  cum  numeridi- 
ctifint  i-j  p.  1.  co.  &  27-  m.  1.  co.  erunt 
primus  fy.  v.  cu.  57-  p.  ty--*o^  m.  1.  7  p. 
j£.  v.  cu.  Sr7  m-  1 07- ,  &  fecundus  erit 
4-7  m.  v.  cu.  5^-  p.  ■Bfi,  io^-  m.  iji.  v. 
cu.  577 m.i^.  10-7- vc  Pfius' 

Trigefima  fepcima  ,  Sic  trigonusa  b  c , 
cuius  angulus  a  fit  reclus ,  &  a  b  &  a  c  iun- 
cT:a  fint  12.  &  bafis  b  c  fi  6.  p.  kateto  a  d, 
quseruntur  latera.  Per  quartam  fecundi  Eu- 
ciidis,  quadracum  aggregaci  ex  a  b  &  a  c, 
quodeft  144.  ex  fuppofico  aquatur  quadra- 
a  b  &  a  c,  6V  duplo  a  b  in  a  c,  Csd  z\  uadi  aca 
a  b  &  a  c  «equantur  quadrato  b  c  pei  qua- 
dragefimam  fextam  primi  Euclidis ,  &  du- 
plura  eius  quod  fit  ex  ac  in  a  b  sequatur  du* 


plo  eius  quod  fit  ex  a  d  in  b  c  per  oftanam 

fexti  eiuldem.  Igicur  quadiatum  bc  cum 
-duplo  eius  quod  fit  ex  a  d  in  b  c  a:quatur 


144.  poneigitura  d  j.co.  eritbc  r.  co.p. 
6.  exfuppolico.  Quadi:a  b  c  fit  i.  ce.  pk  11. 
co.  p.  3«3.  mulciplica  a  d  in  bc  fic  1.  ce.  p. 
6.  co.  duplica  fic  1.  ce.  p.  1  2.co.  adde  cura 
quadraco  b  c  habebfc  3.  ce.  p.  24.  co.  p. 
3<S.  aqualia  144.  Quare  1.  cen.  p.  8.  co. 
jequabicur  3<?.  Igitur  res  valet  fy.  52.n1.  4. 
&tantaefta  d,  &  beeric^.  52-  p.  2.  Pro 
inueniendo  igicur  partes,  cu  fcis  quod  qua- 
dracum  b  c  ^quacur  quadraCis  a  b  &  ac, 
quadraigitur  b  c  fit  51?.  p.  fy.  832.  fac  de 
12.  duas  partes  quatum  quadrata  iunfta 
faeiant  56.  p.  i^.  832.peralgebraponendo 
6.  p.  i.co.  &  6.  m.  1.  co.  horum  quadrata 
iuncla  funt72.  p.  2.  cen.  &:  hacc  ^quatur 
56.  p.  fy.  832.  igicur  1.  cen.  sequatur 
208  m.  8.  Igitur  res  valet  iji.  v.  ?i.  208^ 
m,  8.  &  quia  a  c  maior  pars  qualifcumque 
fic  fupponicur  <?»  p.  t.  co.  &  a  b  6.  m.  1.  co. 
erit  a  c  6.  p.  fy.  v.  fy.  208.  m.  8.  &  a  b 
eric^i.  v.  fy,  208.  m.  8.  Ec  nota  cirea  hoc 
qu6d  dantur  limites  fuperationis  b  c  fupec 
a  d,  nam  b  c  non  poteft  elle  maior  a  d ,  in 
plufquam  12.  quod  eft.  aggregacum  a  b  & 
a  c,  nec  poteft  talis  fuperacio  efie  minor  j^. 
1 8.  qus  eft  -7  quadrati  aggregati  a  b  6c 
ac  quod  eft  144.  &  hoceft  vniuerfale  in 
omnibus  qnod  exceflus  non  poceft  efle  ma- 
ior  aggregato  lacerum,  nec  minor  3^.7 
quadiati  aggregaci  laterum. 

Trigefima  o6taua,  Fac  de  6.  duaspartes^S 
quarum  multiplicatio  vnius  in  alteram  fa- 
ciac  16.  Tu  debes  diuidere  6.  fit  ^.quadra 
fic  9.  aufer  16.  fit  7.  m.  huius  i^.  adde  Sc 
minue  a  3.  fiuntpartes  3.  p,  fy.  m.  7.  &  3, 


3-p.  i^.  m.7. 
?.  rn.  fy.  m.  7. 


y.m  m.  7.  quodcft  16. 


m.  i^.  m.  7.  Multiplica  igicur  3  .  p.  .m. 
7.  in.  3.  m.  ^».  m.  7.  fic  9.  m.  m.  7.  fed  rru 
m.  7.  eft  p.  7.  Igicur  ex  cali  multiplicatio- 
ne  fit  16.  qu6d  autem  cales  numeri  tan- 
cum  facianc  6  pacec,  quia  p.  i^.  m.  7.  &  m. 
fy.  m  7.  nihii  faciunc  vcpacet.  Qjodetiam 
rn.  rh.  7.  fic  p.  7.  patec,  nam  m.  in  m.  facic 
p.  icem  quia  minuere  vnam  diminutionem 
eftaddere  ,  ponatur  igicur  tota  a  b  dimi- 


I' 


nuta  a  c,  fi  igicur  minuas  illud  rn.  vel  aufe- 
ras  ex  a  b  remantbit  a  b  in  fua  integritate, 
abftulifti  enim  quod  minuebac:  &  etiam 
quod  fi  minuas  vnum  p.  relinquitur  tanto 

minus 


Quadlio  38. 
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minus  quantum  eft  illud  quod  diminuifti. 
Igitur  fi  diminuis  vnum  rh.  tantundem  ad- 
4es.  Etfi  dicas  qu6d  hoc  eit  contra  quin- 
tamfecundi  Euclidis,dico  qwd  qui  hoc  di- 
cit,  non  intelligic  verc  Euclidem  ,  &c  eius 
iinaginatio  eft  fupra  irftelle&um  ,  iftud  ta- 
men  verum  eft  quod  tales  aequationes  re- 
quirunt  intelle&um  fubtiliffimum  &c  funC 
quafi  entia  rationis- 

Quod  fi  dicat  facex  6.duaspartes  ex  qua- 
rum  multiplicatione  vnius  in  alteram  fiat 
20.  tunc  eadem  ratione  dices  qu6d  valor 
reieft  j.m.^.m.  1 1.&  3.  p.  iji.m.  11.  Dif- 
fert  liaec  a  pracecentequia  ^t.  1 1.  eft  maior 
3-nec  talis  aequatio  poteft  conuerti  dicendo 
quod  fit  ty.  1  i.p.  5.  &  Ri.  ix.  ih.  3.  Primo 
quia  faciunt  $i.  44.  Sc  etiam  quia  multipli- 
cata:  faciunt  2.  &non  20.  Etnotaquod^. 
p.  9.  eft  3.  p.  vel  3.  m.  nam  p.  &  rh.  in  rh. 
faciunt  p.  Igitur  fy.  rh.  9.  non  eft  3.  p.  nec 
rh.  fed  quasdam  tertia  natura  abfcondi- 
ta. 

Quod  fi  dicat,  facde^.  duaspartes,  qua- 
rum  quadrata  iuncra  faciant  116.  habebis 
extrigefima  quinta  regula  quinquagelimi 
primi  capituli  practicae  per  hunc  modum 
partes  1  o.p.  Sc  4.  rh.  hax  iun&a  faciunt  6. 
6c  eorum  quadrata  funt  1 1 6.  quia  rh.  in  rn. 
faeit  p. 

Quod  fi  dicat,  fac  de  6.  duas  partes  ex 
quarum'  multiplicatione  fiant  40.  rh.  Sc 
tunc  ha:c  fit  eodem  modo  quafi  dicas  inue- 
nias  duos  numeros  quorum  differentia  fit 

6.  Sc  mulciplicario  vnius  in  alterum  faciac 
40.  operando  igitur  quadra  3.  dimidium  6. 
fit  9.  addead  40.  fit  49.  accipe      quae  eft 

7.  eam  adde  &  minue  ad  3.  dimidium  nu- 
meri  diuidendi,  fiunt  partes  10.  p.  &  4.111, 
quae  iun&ae  faciunt  6.  &  ex  mulciplicatio- 
ne  Ynius  in  alterum  fit  40.  rh. 

Quod  fi  dicat,  fac  ex  6.  duaspartes  qua- 
rum  quadrataiun&afaciant  40.  m.  quadra 
3.  dimidium  6.  fit  9.  auferex  20.  rh.  dimi- 
dio  producendi ,  fit  19.  rh.  accipe  t$l.  quac 
eft^t.  rh.  29«eam  adde  &  minue  a  3^  fient 
partes  3.  p.  j^.  m.  29.  &  3.  m.  ?*-•  m-  29. 
quadra  3.  p.  y..  rh.  29.  fit  9.  m.  29.  p.  y.. 
ih.  io44.qUdca  3.rh.^.m,2  9-fit9.  ih.29. 
m.  ^i.  m.  1044-  iunge  fimul  haec,  fiuntm. 
40.  pra*cise  &  tales  numeri  aggreganc  6. 

Ex  hoc  patet  complementum  capitulo- 
rum  omnium  cubi  a*qualis  rebus  Sc  nume- 
ro  ,  Sc  cubi  &   cenfuum  aequalium  nu- 
ro,  &  cubi  &  numeri  aequalium  rebus  & 
cenfibus.  Si  igitur  quis  dicat  1 .  cu.  a*quatur 
5>.co.  p.  6.  cuba  3-  tertiam  partetn  rerum 
fit  27.  facde  6.  duaspartes  exquarummul- 
tiphcatione  vnius  in  alteram  fiat  2.7-  & 
erunr.  partes  3-p.  ^i.m.  18.  &  3.  m.iji.  m. 
18.  Igitur  y.-  cubicae  horum  iun&ae  funt 
valor  rei,  videlicet  iji.  v.  cu.  3.  p.  Bi  m.  18. 
p.  $i.  v.  cu.  3.  m.     m.  1  8-  Proba  &c  in- 
uenies. 

Et  fimiliter  fi  dicat ,  1.  cu.  p.  G.  cen.  ae- 
quatur  12.  cuba  2.  tertiam  partem  cen- 
fuum  fit  8.  dupla  fit  16.  detrahe  ex  12.  fic 
4.  rh.fac  ex  4.  rh.  duas  partesex  quarum 
multiplicatione  vnius  in  alteram  fiat  64. 
cenfus  cubi  de  2.tertiae  partis  cenfuum.Qiu- 
draigitur  1.  m.  fit  4.  p.  detrahe  6^>  ex  4. 
Tom.  I  n 


remanent  ^o.  rh.  accipe  ^t.  Sc  eam  adde 
minue  a  dimidio  refidui  habebis  valorem 
rei  m.  2.  p.  fy.  m.  60.  &  rh.  2.m.iji.  m.  60, 
Horum  igitur  cubicae  iunclae  dempta 
tertia  parte  cenfuum  faciunt  valorem  rei 
hunc  ^i.  v.  cu.  m.  2-  p.  fy.  m.  60.  p.  j^t.  v. 
cu.  m.  2.  rh.     rh.  (>o.  m.  1.  2. 

Etex  hoc  foluitur  talis  quasftio,  Inue- 
nias  duos  numeros  quorum  quadrata  iun- 
6ta  fint  10.&  cubi  iundi  fint  30.  hascenim 
peruenit  ad  capitulum  cabi  &c  numeri  a;- 
qualium  rebus.  Ponemus  igicur  quod  ag- 
gregatum  talium  numerorum  fit  i.co.  fac 
de  i.co.duas  partes,  quarum  quadrata  iun- 
cla  fint  10.  per  trigefimamquintam  regula 
quinquagefimi  primicapituli,  Sc  erunt  par- 
tes-^co.p.  iji.v.5.  rh.-j-  cen.&  4C0-m -^* 
v.^-m.j-  cen.Horfi  cubi  funt  vt  vides  quia 
in  cubatione  duae  partes  qua?  funt  a  dextra 
nihil  faciunt  quia  in  vna  funt  p.  in  alia  rh. 


Prima  pars  -5-  co.p.^.v.  5.  rh.  ^cen. 
Secundapars-f  co.  m.^i.  v-  J.rh.  ^een. 

f  p-  7T  co-  ™-  T  ca' 
4  cu.  p.  7-r  co.rh.-f  cu. 


15.  co.  m.  7-  cu,  squalia  30. 
30.  co. aequalcs  1.  cu.p.  JJo. 


quare  per  tiigefimumfextumcapitulum  di- 
ces  1.  cu.  aequatur  30.  co.  p.  60.  quarc  ex 
fuo  capitulo  &  hac  regula  valorreieft  ^i.v. 
cu.  30.  6.  $i«  rh.  100.  p.^i.v.cu.  30.  m.u:. 
rh.  100.  Hanc  igitur  ^i.diuide  per  acqualiafit 
^i.  v.  cu.  3t  p.  ^i.  rh.      p.  ?i.  v.  cu.  3^ 
rh.  ^i.  rh.  i°-'t  hoc  totum  quadra  fit  ^i.  V* 
cu.  i^^rp.  ^i.  m.  8777  P-        v'  cu* 
m.  ^i.m.  87^  p.L  5.  hoc  totum  tripla 
fiet  ^i.  v.  cu.  337-7  p.  i^i.  rh-  6^00—  p. 
^i.  v.  cu.  3 37-7 rh.  ^i.  rh.  £390077  p-  1-  15- 
hoc  totum  auferes  ex  30.  numero  rerum, 
remanebunt  15.  m.  y..  v.  cu.  337-7  p- 
rh.  63900^- ih.  Ri.  v.  cu.  3  377"  m-  m" 
63900--.  Huius  igitur  totius  ^i.  addita  vel 
diminutaa  dimidio  primi  valoris  (quod  fuit 
^i.  v.  cu.  3-7  p.  ^s.  m.      p.  Rt-  v.  cu.  3-^ 
m.  ^i.  m.  1,-7)  oftendic  valorem  rei.  Ent 
igitur  valor  rei  ^i.  v.  cu.  3-7  p.  ^i.  m.  177 
p.  ^i.  v.cu.  3-7  m.  ^i.  m.      p.     v.  huius 
totius  15.  m.  y..  v.  cu.  3  37"7  P-  ra* 
639007jm.       v.  cu.  337Tm-  m* 
639°°I7*  Si  igiturde  hoc  toto  feceris duas 
partes,  quatum  quadratavunda  fint  10.  per 
trigefimam  quintam  regulam  quinquagefi- 
mi  primi  capituli ,  habebis  illas  partes  effe 
numeros  quasfitos  quorum  quadraca  iunda 
fint  io*  &  cubi  iundtifint  30. 

Et  fimiliter  poteris  eodem  modo  perficere 
capitulum  cubi  Sc  numeri  aequalium  cenfi- 
bus.  Nota  tamen.  quod  dantur  folutiones 
particulares  in  aliquibus  cafibus  veluti  fi  di- 
cat  inuenias  duos  numeros  quorum  qua- 
dtata  iun<5ta  fint  12.  &  cubHun&i  40. 
peruenieseodem  modo  adi.cu.  p.So.aequa- 
lia  36-co.quare  exregula  capituli  particula. 
ris  cubi  &  numeri  aequalium  rebus  numeri 
illierunt  2.p.^i.2.C?c  2.m.j^.2. 
.Et  vt  habeas  vcrum  intelle£tum  horum 

Ii  & 
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574  ArsMagna  Arithmeticse, 


&  demonftrat-ionem  fimul.  Ponamus  quod 
aLquis  dicat  dimde  1.  in  duas  partes ,  ex 
q  rarum  multiplicatione  hat  triplum.Tunc 
ponem  is  lineam  a  b  efte  i.  &  accipiemus 
acdimidium  cuius  quadvatum  d.  &.  ab  eo 
auferemustriplum  a  b  t6  quod  volumus 
productionem  tripli,  refiduae  igitur  fuperfi- 


C 

*  m.^.v.  \  m. 

;-  ^  t  m.  5- 

5« 


ciei  fi  aliqnid  maneret  fy.  addita  &  dimi- 
nuta  ex  a  c  oftendit  partes  ex  quinta  fe- 
cundi  Elemeniorum.  Quia  vero  fupponi- 
tur  illud  refiduum  efle  m.  erit  igitur  refi- 
duum  «i  quadrati  a  b  quod  eft  d  mi- 
nus  triplo  a  b  quod  iupponitur  vnitas 
igitur  erit  vt  partes  finc  -^-  p.  u:.v.  qua- 
drati  rh.  3.  &  -7  rh.  v.  -~  quadrati  m. 
3.  Ctim  igitur  duxeris  vnam  in  aliam,  quia 
ineruciationes  cadunc ,  habebis  produ£tum 
p.  efle  quad-iaci  a  b,&  produclum  m. 
efTe  %  eiuldem  naturse  ,  videhcet  eiufdem 
quadrati  m  3.  pro  numero.  Aufer  igitur 
-^-m.  3.  ex  7  quia  m.  detraiStum  facit  p. 
tk  -*»  cx  —  eiuldem  naturae  detractum  ni- 
hil  facit  i  relinquetur  p.  3.  Igitur,  manife- 
ftum  eft  qu6d  ex  his  partibus  producitur 
p.  3.  Ex  hoc  apparet  quod  conuenientius 
eft  dicere  valorem  partium  efle  —  p.  j^.  v. 
»5r  cen.  m.  3.  &  -f  m.  v.  ~-  cen.  m.  3. 
&  ideo  h,rcaequatio  ffruit  vnicaci  in  gene- 
rali  prout  eft  communis  omni  numero, 
nec  ex  hoc  ieqi.itut  aliquod  inconueniens. 
Cum  antem  fupponis  quod  j-  fit  eiufdem 
«acura;  cum  -f  &  cum  3.  potes  dicerecon- 
lieniencer  qu6d  partes  funt  -7  p.  ^t.  m. 
£-|  ,  8c  ^  m.  ty.  i~  in  xquationibus  igi- 
tur  dices  ponendoquod  valor  rei  fic  r.  co. 
quod  fi  r .  cu.  scquatur  9.  co.  p.  6.  quod 
pofito  6.  numero  cuiufdam  rei  ignotae  fiue 
de  la  co.  &  9.  numero  quantitatis  furdx, 
quod  res  valebic  i$i.  v.  cu.  5.  co.  p.  ^i.  y. 
5.  cen.  m.  27.  cu-  quantitatis  p.  v.  cu. 
3.  co.  m.  v.  5).  cen.  m.  27.  cu-  quantita- 
tis  furdac.  Triplum  igitur  huius  fi  ab  eo  ad- 
datur  &  minuatur  y..  nonupli  cenfus  dimi- 
nuto  2  7lp  cubi  proportionati  ad  valorem 

^tei  ficut  eft  valor  rei  ad  vnicatem  fi  ho- 
rum  capiantur  $i.  cubae,  ipfa;  func  valor  rei. 
2}  Trigefima  nona  quajftio  promifcua  ,  Si 
quis  dicat  inuenias  tres  numeros  continue 
prbportionales  quorum  primus  &  feeundus 
asquetur  tertio ,  &  fimiliter  quadratum  pri- 
mi  &  fecundi  iuncta  arquentur  aggregato 
primi  &  fecundi  ,  operare  per  pofitionem 
colleclam ,  habebis  quantitaces  vt  vides. 

Fac  de  10.  duaspartes  

quarum  quadratum 

vniuscum^i.  alterius 

faciac  10.  dices  igitur 

illxpartes  func  ^.vna 

alcerius.  Igicur  1.  cen.p.  1.  co.  a;quacur  10. 

&  valor  rei  eft  ^i.  19^  m.^-,  iic  alia  pars 

eft  107-  rh.     10  -^. 

In.iieuias  tres  numcros  continue  propoi:- 


Prtma  ^.^ 
Secunda-*  p.  1^.^ 

Tcxm  1.  p.$i.  %■ 


tionales  quoriim  primus  cum  fecnndo  a- 
quentur  tc-rtio,  &  tercius  fitiji.  quadiacacu- 
bi  fecundi  numeri.  Pones  mediam  i.  co.  5c 
tertia  erit  Tp.  1.  cu  qiure  perregulam  trium 
prima erit  ^i.  1.  co.  rubebis  igitut  i.co.p.R;. 


Primus        v.  1  ;  p.^.  i^- 

iecundus  i-rp.  i~ 

Tertius    i-f  p  1^.17  p.^.v.  1-7  p  iv- .17 


1.  co.  sequalia  i^.  1.  cu.  Quaie  in  talibus 
pone^i.  abvna  parte,  habebis  t.-cu.m. 
^i.  i.co.ae^ualia  i.co.quarequadrando par- 
tes  h.tb^bis  numeros  vt  vides. 

Diuide  10.  in  duas  partes  tales,  quod  ma- 
ior  diminutis duabus  lu^s scquetur  mino- 
li  addicis  duabus  fuis  v±.  Veld.cas,  Diuift 
10.  in  duas  partes  quarum  maior  additS 
duabus  iji.  minoris  arquatur  rninori  addn>; 
duabus      maioris.  Dico  in  vtraque  pi/nes 
vnam  partem     p.  1.  co.  &  aliam  5.  m.  u 
co.  quate  detracta  vna  abaltera  ftent  2.  co. 
arquales      v.  20.  p.  4.  co.  p.      v.  20.  m. 
4.  co.  Vei  per  viamrecifiquadrando  igitur 
partes  peruenies  ad  afquationern  ce.  ce.  & 
cen.  &  elt  fecretum.  Ha»c  inueni  in  Itbttj 
magno  ex  carta  in  bancho  pnmo  Biblio- 
theca?  S.  Antonij  Venetiis,  a  quo  libruaba- 
fus  fuit  citulus  auCtoiis  ,  tk  fuit  fachis  vc  cc- 
ftatur  de  anno  1202.  &  funt  incopaucub 
operationes  non  difficiles  per  manuni  na> 
tris  Luc22  in  margine  explicataE,  &  funcple- 
raque  ibi  fere  qiue  funt  in  libro  fratis  Lucae 
vt  videatur  fracer  Lucas  qui  poflerior  fjit 
annis  ferme  300.  totum  librum  transfcri- 
pfiife.  Ec  in  eo  hbro  eft  nomen  auctoris  li- 
bri  qui  dicitur  AJgebra,  8c  vocabamt  Ma- 
hometj  5i  poft  inueni  in  libro  alio  quod 
vocabatur  Mahomet  filiusMoifi.  Quodau- 
tem  dixerim  efte  fecretum  patet  nam  in  fe- 
cunda  harum  peruenies  ad  4.  cen.  «qnalia 
40.  m.  Ei.  v.  i6oq.  rn.  ^4.  cen.  quare  con- 
uertendo  heret  40.  rh.  4.  cen.  iequalia  yi.y. 
ic*oo.  fh.  64.  cen.  Haec  autem  arqtiatioper- 
ducit  ad  1.  cen.  azquaJe  1 6.tk  tamen  squa- 
tie  falfa  eft,  nam  partes  eflent  9.  &  1.  Idco 
lcias  quod  hoc  eft  ex  ordine  numeroium 
quadracorum  incegrorum  quorum  initium 
proportionis  differentia;  ad  difteticiamF/.rfl; 
atripla,nec  poteft  deduci  ad  duplam,nec  in- 
ueniri  indacis  terminis minor,  vnde  lo.non 
poteft  diuidi  in  duas  parces  quarum  differen- 
fcia  fit  tripla  ad  differentiam  ^.partium  quia 
difTerentia  9-ab  i.eft  quadrupla  dif&rentias 
^i.  ideo  poteft  diuidiin  omnera  tripiamaio- 
rem  ih  infinitu.  Et  hoc  accidic  quia  cjuando 
cefus,a;quatur  alicui  numcro  diminuta  radice 
cenfuum  tunc  eft  in  capiculo  cen.&numeri 
aequaiium  rebus  in  quocadit^.  rrrnumeri. 

Qiiod  fi  dicat,  inuenias  tres  numeros  contj- 
nue  proportionales  quorum  produclfi  primi 
in  fecundum  acquetur  primo  vtl  fccundo  vel 
tertio  vel  aggregato  ex  duobus  illorum  vel 
omnibusdico  potes  ponereprimunumetuni 
adlibitum,&  fecundum  i.co.  veluti  primus 
iit  4.  fecundus  1  .co.  tertius erit  ~  cen.quare 
fi  voluerimus  acquationem  ad  aggregatum 
habebimus  4.  co.  aequales  ~-  cen.  p.  1. 
co,  p.  4.  quare  12.  co.  aequabuntur  1.  cen. 
p,  16.  c<  res  vakbic  6.  jp.  J^.  20.  v  I 

G.  m. 


Quasftio  39. 


Prima  4, 

Secunda  6.  p.  2.0» 

Tertia  14.  p.  Ri.  180. 


24. p.^i.  320. 


tf.  m.  54.  20.  Sed  eft  alius  modus  vt  pcnas 
primum  1 .  cen.  fecundum  i.co.tertium  1. 
&  erit  1.  cu  ajqualis  i.  ceh.  p.  i-  vel  1.  co. 
p.i.  vel  i.cen.  p.  i.co.  &erit  i.cen.  xqua- 
lis  i.co.p.i.&  tes  valebit  fy.i^  p-  -fqua- 
re  primus  eric  if  p.$i.  if »  fecundus  i-y 
p.  jtertius  1 .  &:  produdhim  ex  primo  infe- 
cundu  axjuabitur  aggregato  eorum»  &  ter- 
tius  asquabitur  dinerentia*  primi  &  fecuhdi 
numeri  &  propter  hoc  pofui  quaEftionemin. 
qua  confidera, 

Sivero  quis  dicatfac  de  10.  tres  partes 
continuc  proportionales,  ita  quod  multipli- 
catio  prims  tn  fecundam  fit  aequalis  qua- 
dratis  fecundae  &  tertia:  fimul  iunclis.Pones 
primam  1.  cen.  fecundam  i.co.  tertiam  r* 
vel  e  contra  &  habebis  1.  cu.  sequalem  1. 
cen.  p.  1 .  multiplicando  vel  1 .  cu.  p.  1.  co. 
aequalia  1 .  &  ita  inuentis  partibus  per  regu- 
lam  trium  quantitatum  habebis  partes 
de  10. 

Quod  fi  dicat ,  fac  de  6.  duas  partes  ita 
quodquadratum  totius  &  quadratu  maioris 
partis&  multiplicatio  maioris  partis  in  mi- 
norem  &  quadraCum  minoris  fiht  continuc 
proportionalia :  In  hoc  nota  primum  quod 
tres  vltima:  quantitates  femper  funt  conti- 
nue  proportionales  ,  &  ideo  fufficic  dicere 
quod  qnadratum  totius&  maioris  partis  &: 
produ&um  ex  maiore  in  minorem  fint  con- 
tinue  proportionalia.  Secundumeftquod  in 
hac  oporcet  vti  poficione  fimplici  &  non  ae- 
quali  nam  per  xqualem  perduceres  ad  capi- 
tulum  quinque  denominacionum,  pone  igi- 
tur  vt  vides  6.  totum,  &  1 .  co.  primam  par- 
tem,  &  6.  m.  1.  co.  fecundam  partem 
quadra  primam  fit  ^(J.quadra  fecundam 
fic  1.  cen.  multiplica  primam  partem  in  fe- 
cundamfit  (j.co.m.  i.cen.  &  haec  funt  con- 


6,        1.  co.       6.m.  i  .co. 
36.       1.  cen.      6.  cp.  m.  1.  ce. 
zi6.  co.rh.  jfS.jequalia  1.  ce.  ce. 
1.  cu.  p.  36".  co.  aequalia  2 16. 


a 

1 .  cen. 


tinue  proportionalia  igitur  multiplica  pri- 
mam  in  tertiam  fiet  quadratum  fecun- 
dae ,  fequere  igitur  habebis  2 1 6.  c&.  m. 
36.  cen.  aequalia  1.  ce  ce.  fchifa  per  1.  co. 
habebis  i.cu.p.  36.C0.  aequalia  2  16.  quare 
res  valet  per  capitulum  v.  cu.rz.i  3  392. 
p.  io8.m.Bi.v.cu.^.i339i-m-io8.&  hxc 
eft  piima  pars  8c  maior  reliqua  erit  6.m.  di- 
&a  B£-  v.  binomiaii  &  nota  quod  in  talibus 
proportio  maioris  partis  ad  minoremeft  ve- 
luci  totius  ad  partem  maiorcra  duplicata. 
Tom.  IV. 


Ideo  eft  in  vigore4<  quantitatum  continuc 
fcropartionalium  quarum  quarta  arquatuc 
tertia;  &  primae. 

Quodfi  dic-tfac  de  6.  duas  partes  qita- 
rum  quadratum  minoris  &  quadratum  ma- 
ioris  &produ&um  ex  tota  ih  maiorem  par- 
tem  fint  eontinuc  proportionalia.Haec  quar- 
ftio  eft  longe  difEcilior  prccedente,  quia 
cum  hac  &  trigefima  quatftione  habentuc 
omnia  quaefita  difficilia  qua:  non  tranfcert- 
dunt  capitulum  cubi  &  plura  etiam  tranf- 
cendentia  &  folui  poftunt  plurima;  ex  illis 
quieftionibus  quas  pofui  in  fine  ,  &  dicun- 
tur  Quaeftiones  arduas;  fit  igitur  6.  diuifum 
in  a  &  e  quia  igitur  ex  fuppofito  praductS 
ex  6.  in  a  &  quadratum.  a  &;  quadratum  c 
funt  continue  proportio- 
nalia,  igitur  per  nonam 
fecuhdi  Iibri  noftri  fuper 
Euclide  cum  illud  quod 
fic  ex  6.  in  a  fit  medio 
modoproportionale  inter  quadrarum  6.  Sd 
quadratum  a,  erit  proportio  quadrati  6.  ad 
quadratum  a  veluti  produdti  ex  6.  in  a  adl 
quadratuma  duplicata.  Quare  cum  propor- 
tio  produdi  ex  6".in  aadquadratum  a  fit  vt 
quadrati  a  ad  quadratum  c ,  erit  proportio 
quadrati  6.  ad  quadratum  a  vt  quadrati  a  ad 
quadratum  c  duplicata  ,  &  quia  piroportio 
quadrati  6.  ad  quadratum  a  eft  veluti  G± 
ad  a  duplicata,  igitur  proportio  6.  ad  a  eli 
veluti  quadrati  a  ad  quadratum  c,  quare 
multiplicato  6.  inquadratum  c  tantum  fiet 
quantum  multiplicato  a  in  quadratum  a» 
&  hoceft  cubare  a.  Igitur  dicen  us  quod 
cubus  a  aequatur  quadrato  c  duclo  in  G*. 
ciim  igitur  a  &  c  componant  6.  ex  fup- 
pofito  dices  feci  ex  6.  duas  partes  quan  m 
cubus  maioris  fuit  aeqnalis  6.  cenfibus  mi- 
noiis.  Pone  igitur  quod  a  fic  1.  cen.  igi" 
tur  cubus  eius  erit  1 .  cu.  cen.  &  quia  hoc 
eftsquale  6.  cen.  de  c.  Igitur  dices  qUod 
c  eft  iji.  -~  cu.  cen.  fed       I.  cu.  ce.  eft 
cu.  ^t.  'i.  igitur  ^i.  j-  cu.  cen.  eft  cu. 
Y  dices  igitur  qu6d  cu.  fy.      p.  1.  cen- 
zequatur  6.  muitiplica  igitur  omnia  per 
<~  habebis  -~  cu.  p.  ce.  ^t.     arqualia  ijt* 
6.  Quare  rhultiplica  omniaper  6.  vc  redu- 
cas  vnum  cubum  habebis  1.  cu  p.  cen.  ^4 
6.  aequalia  ^i.  2.16.  Quaie  es  in  capitu- 
lo ,  &  erit  valoc  rei  accipiendo  -~  numeri 
cenfuum  quod  eft  yt.  -j  ,  &  cubando  fit 
duplando  fit       i£  detiahe  ex  ^ 
2.16.  remahet|i.  18577  fac  de  hac  duas 
partes  ex  quarum  mukiplicatiohe  fiat  — 
qui  eft  cubus  cenfus  tertiae  partis  numerii 
Accipe  igiturdimidium  fy.  18577  quod  eft 
W-  4677»  quadra  6^4677*  detrahe—  rema- 
nent  46.  accipe  ^l.  &  eam  adde  &  minue  a 
dimidio  numeri  habebis  tandem  valorem 
rei  %t.  v.  cu.  j^l.  4677  p.  fy-  46.  p.  v* 
cu.  ^t.  46^-  m.      46.  m.  U      f  ^Uare 
ciim  maior  pars  fit  pofita  r.  een.  cric 
pars  maior  quadratum  huius  trinomij  ? 
&   rcfiduum  a  b  eft  valor  minoris  par- 

tis- 

Ex  hac  patet  quod  cum  dicis  fuht 
duo  numeri  quorum  cubus  vnius  xqua- 
tur  10.  cen.  alterius    &  aggregatum  ta 
lium  numcrorum  eft  7.  gratia  exempli, 
li  1  femfces 
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(emperdebes  dicere  igitur  i.  cu.  p.  cen.  $u 
10.  &  eft  y,.  numeri  cenfuum  altenus,  nu- 
meri  propofiti  «quabicur^t.  490.  qui  490. 
producicur  ex  quadrato  numeri  aequationis 
(quifuic  7.)  in  numerum  cenfuum  propofi- 
torum  alterius  quanticatis  qui  fuic  10.  Di- 
ces  igitur  (i  1.  cu.  alicuius  numeri  a?quatur 
jo.  cen.  alcerius  numeri,  &  illinumeriiun- 
£ti  faciunc^.  igitur  i.cu.  p.  cen.  10.  a> 
qnabitur  fy.  490.  quare  res  bft  in  capiculo 
&  valor  irci  eft  $1.  quadrata  numeri  illius 
cuiuscubus  aequatur  10.  cen.alterius.  Po 
teft  etiam  foiui  hoc  modo  faciliiis  ,  fed  non 
elicicur  regula  quam  pofui.  Cum  proportio 
6.  ad  a  (ic  veluci  quadrati  a  ad  quadratum 
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a 

c 
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C  5c  proportio  quadrati  a  ad  c  eft  duplicata 
ad  proportionem  a  ad  c,  erit  proportio  6.  ad 
a  duphcata  ad  proportionem  a  ad  c  ,  quare 
interpofito  d  inter  6.  &  a  erunt  6.  d  a  C  con- 
tinue  proportionales.  Ponatur  igitur  d  1. 
co.  erit  a~  cen.  &  c  i  cu  quare  cum  a  & 
c  atquetur  6.  igitur  7^11.  p.  -J-  cen.asquan- 
tur;  6".  quare  1.  cu.  p.  6.  cen.  arquantur 
zi6\  Sequere  arquationem,  habcbis  va- 
lorerr  rei  jt)t.  v.  cu.  100.  p.      9992.  p. 
v.  cu.  100.  m.$£.  9991.  m.  I.  z.  &  hic  eft 
valor  d.  Ec  quia  aeftj  ce.  ipiius  d,  qna- 
drabimus  hoc  trinomium,  &  illicis  accipie- 
musfextam  partem,fc  ha*c  erit maior  pars, 
qua  detra&a  ex  6\relinquitur  minor.Quodx 
autem  a  &  caequetur  6.  nihil  refert,  pofles 
enim  dicere  diuide  6.  in  duas  partes,  qua- 
rumquadratum  minoris  &  quadratum  ma- 
ioris,  &  maior  multiplicata  per  10.  vel  per 
3.  fint  continucproporcionalia.  Videsquod 
loco  6.  poneres  10.  vel  3.  fed  in  aequatione 
poft  modum  a  &  c  fiue  partes  cubi  &  cen- 
liium  xquabuntur  6.  vt  etiam  in  alia  folu- 
tione  patuit.  Ided  regula  eft  generaliffima 
ex  qua  innumerae  aliae  regulae  etiam  longc 
difEciliores  elici  polTunc,hasnon  ponoquia 
non  comprehenderentur  in  decemlibris  fi- 
milibus  libro  fratris  Luca?,  &  qui  intelligit 
fundamenta  artis,  cognofcit  quod  ego  dico 
veritatem,  nametiam  ex  quaeftione  trigefi- 
ma  elicitur  capitulum  vniuerfaliffimum  cu- 
bi  cenfuum,  rerum  &  numeri  per  viam  re- 
uerfionis  vt  patet  intuenti. 
"40     Quadragefima,  Nauis  quaedam  ventis 
vrgentibus  in  perditionem  per  plures  dtes 
ac  incertum  aequor  ve<5ta  in  pelago  quief- 
cente  tempeftate  ignorans  vbi  fit :  reditum 
poftulat  quauitur  quibus  ventis  dirigi  de- 
be  .:,  quantumve  a  deftinato  loco  recefle- 
rit:  idautem  fcire  facilc  licebit  Ci  prius  lo- 
-  cum  vbi  eft  cognouerimus.  Hanc  mihi  Ba- 
ptifta  de  Ponte   vigo  propofuit  ac  folui 
cum  per  horam  fermc  hseficaflem ,  vifaque 
cft  mihi  retponfio  vtihs  &  ad  aiia  &  a  prse- 
ceptis  Pwlomei  nou  abhorrensvbi  de  mc- 


theorofcopio  inftrumento  dilTerit.  Obfenla 
igitur,quando  iuna  inmeridiain  capluladiuc 
magnetis  lineam  inciderit  cum  armiilis  aut 
meiheorolcopioipliuslocum  per  diftankiara 
a  lole  auc  itella  aliqua  noti  loci ,  pet  altitu- 
diaem  eciam  folis  aut  ftellae  cognitx  horam 
&  minutum  temporis  a  mctidie  iupputa. 
Dixi  autem  ad  mendianum  caplula:  quia 
facileille  habetur,  &  iuKta  zodiacum  pro- 
pter  incruciationem  fub  aEquinodtiali  pa,- 
rum  diifeit  a  vero  meridiano>  quo.  cogimo 
diligentiffinic  fupputa  ad  eandem  horam 
luoae  locum  cum  tabulis  &  motum  in  ho- 
ra,detrahequc  locum  inuentumper  tabulas 
aloco  inuentoper  inftrumentum  ,  fi  priot 
minor  fuerit ,  aut  e  concra  fi  maior,  &  dif- 
renciam  loci  vide  in  quanto  tempore  luuj 
perambulatex  motu  luna;  in  hora,  &col- 
liges  tempus  d.ffcrentiac  cui  pco  vnaqua« 
quehora  adde  gradus  15.  &  pro  vnoquo- 
que  minuto  horum  ij.minuta  d  ftantia:  Sc 
colligas  differenciam  longitudis  loci  in  quo 
es  a  loco  tuo  fecundiim  quem  fupputafti 
locum  lunae  ex  tabulis,  hanc  difeientiam 
adde  longicudini  loci  tui  patn)  fi  locus  iunr 
cx  tabuiis  maior  fuerit  eo  qui  pet  inftm» 
mentum  confpscitur,  aut  minue  filocus  lu- 
n£e  loci,  incoguiti  per  inftrumentum  Labi- 
tus  locom  Innae  ex  tabulis  patrium  fupera- 
ueritj  quo  facto  habes  veium  lucum'  lon- 
gitudmis  loci  in  quo  es.  Deindefume  alti- 
tudinem  folis  in  meridie  cui  adde  declini- 
tionem  locifolis  fi  fol  fueric  a  libra  ad  pif- 
^es,  aut  minue  ii  fuerit  ab  ariece  ad  virgt- 
nem,  &c  quodconflatur  minuede  530  ha- 
bebisrefiduum  eleuationem  peli  fuprahoti- 
zontem.  Cum  metheorofcopio  igitur  (i- 
gnabis  verum  Iocum  longitudinis  6c  alticu. 
dinis  loci  in  quo  es ,  fimiliter  &  ioci  ad 
quem  reuerci  deftinas,  &cfuperinducl:o  cir- 
culo  magno  habebis  differentiam  graduum 
&  minutorum  loci  in  quo  es  a  loco  ad  quem 
reuerti  vis:  dando  autem  fingulis  graditus 
miliaria  G  z-_-  Sc  cuilibet>minuto  miliare  vnu 
habebis  diftantiam.  Deindeabiicies  nonam 
parcem  graduum  quiacapfula(quam  vulga- 
riter  bufolum  vocant)  circulum  in  320. 
partes  diuifum  habet,nam  1  tf.ventis  confiat 
principalibus,  quilibet  quatuor  habet  quar- 
tas,vnicuique  quarta?  quinque  pun&a  diitri- 
buunturex  quo  confurgunt  partesincircui- 
tu  5  2o.relinqugturigitur  partesinferuientcs 
capfuhe  vel  cartasmaritims  ex  quoinuentis 
locis  tuis  fecundum  veritatg  vel  a^imacio- 
nem  habebislineam  venci  cum  quorcgrcdi 
debes,vndeeciam  carta  geographica  vniuer- 
fiorbis  fineobferuatione  eclipfium  quatra- 
ra  &  diflSciliseftdiligentiffimecVcumma. 
ximafacilitate  ab  vno  potfet  in/taurari,cum 
ratio  ecclipfis  innumeros  obferuatores  Sc 
peritos  requirat.  Exemplo  non  ,vtor  cum 
facilis  res  fit  his  qui  inftituta  aoma  geq* 
graphias  perlegerinc. 
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Capvt  Primvm. 

Ve fuffofitis  ac  modis. 

V  m  iam  m  Arte  Ma- 
gna  demonftrauerimus 
omnia  capitula  conuer- 
ti ,  modo  duo  principa. 
lia,  nec  iam  ex  conuer- 
iione  ,inuenta  generalia 
fuerinc ,  manifeftum  eft 
inuento  alio  capitulo  generali,  praetercapi- 
tuiacubi,  Sc  rerum  aequalium  numero  ,  Sc 
cubi  xqualis  quadratis  &c  numero,  quod  ex 
priore  per  cohuerfionem  deducitur,  &  fi  ge- 
ncraie  iit,  omnia  capituia  feu  ex  ttibus,  ieu 
exquatuor  nominibus,  generaliter  non  fo- 
lum  cognita  efle,fed  &  demonftrata;  modo 
hoc  ipfumdemanftrationeinuentum  fit.  Ac 
vero  faciliora  inuentufunt ,  quse  ex  tribus 
nominibus  Conftant ,  quam  qux  ex  qua- 
tuor,  non  folum  quia  hxc  pluribus  partibus 
conftenr,  fed  quoniam  haec  per  illa  habcan- 
tur.  Horum  autem  qux  tribus  nominibus 
conftant  facillimum  eft  capitulum  cubi 
arqualis  rebus  &  numero ,  cuius  pars  iam 
maxima  ex  primarcgula  habetur ,  &  quod 
fccundum  rationem  capituli  iam  inuenci  fe 
habef.&ctiam  quod  ex  illo  iri  alia  noa 
contra  conuerfionem  oftenderimus.  Ho- 
rum  omnium  caufa  de  illo  agemus. 

In  capitulo  igitur  Cubi  arqualis  rebus  & 
numero ,  duo  proponuntur  fpeciatim  ,  nu-  * 
merus  xquacionis ,  numerus  eciam  xerum : 
^eneraliter  autem  ,  quod  cubus  nunc  ali- 
cuius  linex  feu  quantitatis ,  propofit^  nu- 
merisfimplici&  rerum  xqualiseft.  Opor- 
tec  autem  vt  generaliter  hoc  inueniamus 
&  demonftraciuc  &  facillime.  Cum  ergo 

c.  bus  xqualis  fiC  duabus  quantiutibus  di- 
uerfi  generis  (alicer  non  eflet  hoc  generale, 
fi  ad  folos  numeros  Zc  eorum  partes  exten- 

d.  retur)  neceffe  eft  vt  &  ipfe  in  duas  tan- 
tum  pattes  refoluatur,  quarum  vna  nume- 
rus  fit  ,  &  adignato  aequalis ,  alia  totidem 
partes  contineat  natura  varias,  qunt  in  re- 
bus  concinentur  de  eis  «quales.  Quo  circa 
necelTe  eft  cubum  faltem  ex  duabus  parti- 
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bus  eonftare  naturadiuerfis,  igitur  &  latus 
eius  feu  res ,  neque  enim  ab  vnius  generis 
natura  per  multiplicationem  quotiefcunque 
repetitam  plures  quantitates  diuerforum 
generum  fleri  poflunt,  vt  ab  Euclide  in  de-  Proftf.i^ 
drro  libro  demonftratum  elt.  Verum  fi  in 
re  contineantur  duae  quantitates  a  numero 
aliens,  necefle  eft  vc  inter  fe  fmt  incom- 
mrnfx,  alicer  aequiualerent  vni:  at  ex  eiuf- 
modi  neceife  eft  cubum  fieri ,  qui  tre,s  par- 
tes  contineat ,  numerum  &  duas  rhete  ,  vt 
rebus  ac  numero  poult  cosequarf.  Ciim  er- 
gb  diuiferimus  rem  in  duas  partes,  oportet 
cubum  tres  eiufmodi  progignere  ,  &  fifci 
tres  t^rogignac  quatuor  atque  lta  dein- 
cepf,  6??vt  didtum  eft)  vt  in  illis  fic  nume- 
rus  numeropropofitoaEqualis 5  reliqus  par- 
tes  vero  vt  fint  ex  natura  partium  iateris  3 
&  illarum  aggregatis  coxquales. 

Rurfus  vt  repetamus  quse  didta  funt ,  fit 
cubus  a  d  ex  linea  a  c  diuifa  trib.  &  conftac 
quod  in  eo  erunt  quatuor  partes  diuerfae 
principales  cubus  a  b,  cubus  b  c,  triplurn 


a  b  in  quadratum  b  c ,  Sc  triplum  b  c  in 
quadratum  a  b.  Oportet  igitur  accommo* 
dare  numerum,  &  poteft  heri  feptem  mo- 
dis,  facilioribus ,  vcdiximus,  fi  non  poffu- 
mus  inuenire  xftimationem  in  faciliori,  quo- 
"modo  in  difficilioriinueniemus?  Primus  er- 
g&modus  eft,  vt  numerns  tribuatur  cubis : 
atque  hic  modus  eft  ingentus  ,  &  eft  pars 
illa  capituli  qux  habetur  in  qua  accipimus 
Bi.  cubicas  parcium  numeri  pro  rei  parti- 
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bns,  Sc  iu  cubi  illarum  func  mimeri  qui 
iuncti  axjuantur  aggregato  cuborum  cc& 
e  f  Sc  ves  ipfse  ;equancur  parallelipedis  fex  , 

Per  9.fecun~       ex  CUDO  a  d  refidua  funt.  Sed  quoniam 
re-  cubi  a  b  &  b  c  nunquam  poflunt  eile  mi- 

gnlaHidec  nores  quarta  parte  totius  cubi  a  d ,  &  hoc 
ctiam  non  contingk  nifi  cum  fuerit  a  c  di- 
uifa  per  sequalia  in  J?.  Cum  igitur  nume- 
rus  fuerit  minor  quadrante  cubitotius  ad, 
non  poterit  acquan  cubis  a  b,  b  c :  Sc  ideo 
capitulum  hac  in  parte  non  fuit  gene- 
rale. 

Sequituf  ergo  fecundus  modus  >  &  eft 
Yt  parallelipeda  omnia  dentur  numero  &c 
cubi  rebus  :  &  quia  parallelipeda  non  pof- 
funt  elle  maiora  dodrante  totius  cubi,  quia 
cubi  non  polfunt  pariter  accepti  efle  mino- 
res  quadrante ,  ideo  nec  hoc  capituJu  poteft 
eiTe  generale ,  quoniam  cum  numerus  fue- 
rit  maior  dodrante  totius  cubi,  non  poterit 
tribui  parallelipedis.   Cum  ergo  ncutrum 
iftorum  capitulorum  poflit  e(Te  generalepcr 
fe,  ambo  tamen  iundta  confticuunt  capitu- 
lum  generale :  etiam  primum  feruit  quan- 
do  numerus  non  fuerit  minor  quadrance 
totius  cubi ,  feu  triente  rerum  ,  quod  idcm 
eft :  fecundus  cum  numerus  non  fueric  ma- 
ior  dodrante  totius  cubi,  feu  maior  triplo 
\    quantitatis  rerum  ,  quod  ad  idem  pertiner. 
Ex  quo  liquet  qu6d  cum  numerus  fuerit  a 
quadrante  ad  dodrantem  totius  cubi ,  & 
eft  magna  latitudo  Icilicet  femiffis ,  tunc 
azftimatio  poteft  haberi  per  vtranque  regu- 
lam,  quia  numerus  poteft  tradi  cubis  &  pa- 
rallelipeda  rebus,  &  conuerfo  modo  nume- 
rus  parallelipedis  &  res  ipfis  cubis.  ^Eftima- 
tio  ergo  erit  eadem ,  &  duobus  modis  in- 
uenta.  Licet  autem  videre  ex  demonftratis 
Fropof.  i^tf.  in  lib.de  Proport.quod  proportio  aggtega- 
ti  cuborum  ad  aggregatum  fex  paraiielipe- 
dorum  eft,  velutiaggregatiquadratorum  ab 
&  b  c,  partium  detracto  produclo  a  b  in  b  e 
ad  triplum  produeti  feu  fuperficiei  a  b  in 
bc,  feu  criplum  fuperficiei  a  e. 

Tertius,  quartus,  quintufque  modus  non 
funt  ade6  eleganres  cametfi  priores  duo 
quippiam  habeant  praecipui.  Tertius  fiqui- 
dem  eft  cum  quatuor  parallelipeda  nume- 
ro  dantur,  reliqua  duo  cum  cubis  rebus.  Eft 
autem  hoc  inter  corpora  illa  praecipuum  , 
quod  proportio  ipforum  corporum  eft ,  vt 
quadratorura  partium  finyil  iun&orum  ad 
ambo  produdta:  veluc,  capio  rem  7.  diui- 
fam  in  f.  &  2.  quatiior  parallelipeda  funt 
1 40.  cubi  partium  cum  duobus  parallelipe- 
disfunc  ao^.proportio  zoj.ad  i^o.eft  velut 
29.aggregaciquadratorum  j.&  z.ad  zo.du- 
plum  produ<fti  ^.im.Et  fimiIi'ter,inquarto 
modo  numerus  datur  duobus  tatum  paralle- 
Jipedis  mutuis.  Hoc  tamen  habet  praxipui, 
quod  extendituradquadrantem  ad  vnguem 
numeri,  vnde  videtur  ad  vnguem  perficere 
capitulum  cum  prima  regula.  Manifeftum 
cft  ergo  quod  in  fecundo  modo  oporcec 
producere  tertiam  partern  numeri  ex  mu- 
tuis  parallelipedis,iu  tertio  medietate*,in  hoc 
aute  cocumnumerum.Ecfemper  a:g  gatu 
ex  duobus  mutuis  parallelipedis  sequale  eft 
ductui  produ<£ti  parcium  inuice  in  aggrega- 
tum  earum :  feuinrem.  Sed  in  quinto  mo- 
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do  damus  numerum  vni  cubo,  reliqua  fe- 
ptem  cotpora  rtbus ,  ldeo  eft  valde  difiki- 
lis,  &  redic  ad  capiculu  quataor  nominum 
inde  ex  eo  ad  primum  ,  ideo  eft  deterius 
ommbus;  fitamen  poilet  inueniri,  ellttge- 
nerale  vt  duo  fequentia. 

Sexrus  modus  eft  ,  vt  demus  numerum 
vni  cubo  6c  tribus  paralleiipedis  qux  fiurtt 
ex  Iatere  cubi  ilfius  in  quadratalateris  ake- 
riuscubi,  &  reliquaquatuor  corpora,  fcili- 
cec,  cubum  cum  tribus  parallelipedisrebus. 
Et  ideo  eft  difforme,  quoniam  quod  aecjua- 
tureftfimilefcilicet  cubicum  paralleHpe- 
dis  tribus  a4uferfis ,  cui  acquatur  dillimile, 
nam  vniim  aggregatum  aequatur  nurnero, 
aliud  rebus.  Prarcipuum  tamen  eft  his  coi- 
poribus ,  vt  dirferentia  aggregatorum  fit 
aqualis  cubo  difFercntia:  laterum  ,  velut  in 
exemplo  pofito  primum  aggregatum  eft 
185.  fecundum  1 58.  difierentia  27.  cubus 
3.  diffaentia?  5.  &  z.  Et  hoc  capitulum  fi 
inueniretur,  efiet  generale. 

Septimus  modus  eft ,  cum  numcrum  da- 
mus  aggregato  ex  cubo  &  duobus  cohz- 
rentibus  parallelipedis  cum  vno  aduerfo  Sc 
resreliquis  quatuor  corporibus  ,  veluc  iri 
exemplo  ad  125.  cubum  5.  addo  loo.du- 
plum  parallelipedi  2.  in  25.  quadratum  5. 
tk  20.  parallelipedum  5.  in  4.  quadratum 
2.  &  totum  fit  245.  &  fimihter  reliquum 
erit  8.  procubo ,  &  ^o.produplo  5.  in^. 
quadralum  2.  &  50.  parellelipedum  2.  in 
quadratum,  vt  omnia  iint  98.  Praccipuum 
in  hoceft,  quod  vtraque  pars  habec  rawo- 
nem  quadrati,  &  ^4.  quadrata  fic  ex  75.  in 
^i.  vnius  partis,  velut  ^l.  24;.  fit  ex  7.  iu 
S'-  5.  Sc  .9S.  ex  7.  ui        2.   Et  pro- 
porrio  talium  corporum  eft  velut  partiura 
rei,  id  eft  velut  5.  ad  x.  Patitur  tamen  & 
hocdifricultatem  eandem  cum  priore,  fcili- 
cet  quodcorpora  fimilia  generatione  com- 
parantur  naturis  diuerfis  per  fe  in  genere , 
vt  numero  &  rebus.  Reliqus  autem  com- 
pofitiones,  aut  funt  anomalse  ,  velutfida- 
remus  numerum  vni  parallelipedo,  veltrib. 
vel  quinque  vel  duobus  ,  non  mucuis ,  aut 
quatuor,  ex  quibus  duo  mutua  non  eflent, 
aut  vni  cubo  &  vni  paralleIipedo,veI  duo- 
bus  vel  tribus  non  eiufdem  generis.  Aiix, 
funt  inutiles,  velut  fi  daremus  nuraerum  ag- 
gregato  exambobus  cubis,&  duobusparai- 
lelipedis  auc   quatuor  quomodocunque. 
nam  fi  numerus  cum  paruus  fit,  nonfuffi- 
'  c'c  aggrcg3to  cuborum  ,  quomodo  fufficir 
eidem  fi  ad.dantur  parallelipeda  i 


C  A  P  V  T  II. 

Veregulu  fpecialibus  Cap.  XXV.  Artu 
magna  cttbi  &qudis  rebm  &  mmtro. 

PR  1  m  a  hlc  fit  a  d  numerus  rerum  ea 
ratione  conftructa  fuperficic  re&angu- 
la  ,  vt  altitudo  eius  c  d  dudla  in  refiduum, 
dedudto  quadrato  bd,  quodfit  aeproducac 
f  numeffum,liquec  ergo  quodcubuscdfcu 
c  b  cum  numero  f  arquatur  numero  rermn, 
id  eft  parallelipedo  ex  b  c  in  a  d ,  fumatur 

ergo 
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ergo  b  1  quartapars  b  d,  &  totius  a  1  Jatus 
a  m,  cui  adiiciacur  m  n  dimidiurn  b  c,  qux 
in  bl,  erit  ergo  pofita  a  n  re  corpus  ex  an 
madrurfus  resipfa:  dico  qu6d  cubus  a  n 
ajquatur  totidem  rebus  a  n,  id  eft  fecundum 
?«■  4-       numerum  a  d  cV  nnmerof,  Nam  quadra» 
i.Element.  tum  a  n  eft  ^quale  quadrato  a  m  &  m  n, 
quare  fuperficiebus  a  1  &  b  1  ex  fuppofito 
&  duplo  a  m  in  m  n,  quod  eft  a:quale  du- 
plo  quadrati  m  n  (  pofita  m  o  aequali 
li  m  n)  produ&i  ex  mn,  in  m  o  ,  &  duplo 
producli  m  n  in  a  o ,  duplum  autem  pro- 
ducti  m  n  in  m  o  ,  feu  quadrati  m  n  eft  ex 
fuppofitoaequale  dtiplob  1.  Quadratum  igi- 
tur  a  n  eft  aequale  fuperficiei  a  1 ,  &  triplo 
b  1,  &  duplo  a  o  in  m  n,a  1  autem  cum  tri- 
plo  b  l  eft  tota  fuperficies  a  d  :  quadratum 
igitur  a  n  eft  ^qualea  d  fuperficiei  ad,  & 
duplo  tnninao,  eft  autem  c  d  dupla  m  n 
igitur  fuperficiei  ex  c  d  in  a  0,  cubus  ergo 
a  n  qui  fit  ex  a  n  in  quadratu  a  naiqualiseft 
parellelipedo  ex  a  n  in  a  d  &  in  c  d  in  a  o,fed 
ex  an,cd,a  o,  fitidem  quod  ex  cd  in  fuper- 
iiciem  ex  a  n  in  a  o,  quz  eft  asqualis  fuperfi- 

ltt  r*  ciei  a  e,  nam  ex  a  n  in  a  o  fit  cum  quadrato 
%  Element.  m  ^         ^  ^  j  qUac|raCum  a  m }  e0  qll0(J 

m  n&m  o  funt  aequales,igitur  detracla  com- 
muni  fuperficiei  b  lex  a  n  in  a  o  fit  a  c  £  &c 
ex  c  d  in  a  o  ex  fuppofito  fit  f  numerus,  igi- 
tur  cubus  a  n  acqualis  eft  parallelipedis  ex 
,  a  n  in  a  d,  &  ex  c  d  in  fuperficiem  a  e,  quod 
eft  aiquale  f  numero,  igitur  cubus  a  n  eft 
arqualis  parallelipedo  ex  a  n  in  a  d  cum  nu- 
rnero  f,  atex  a  11  inad  eftnumeras  rerum 
pofitarum  fupponendo  a  n  rem,  quia  adfuit 
numerus  rerum  ,  igitur  cnbus  eft  axjualis 
rebus  &c  numero  propofitis.  Ha?c  demon- 
ftratio  oftendic  qu6d  hoc  capitulum  non 
oritur  ex  illis  feptem  modis ,  fed  alia  ratio- 
ne.  Ex  hoc  etiam  fequicur  quod  capitulum 
cubi  Sc  numeri  «qualium  rebus  eft  fimpli- 
cius,  5c  exfe  magis  obuium  cognitioni  ca- 
pitulo  cubi  squalium  rebus  &c  numero. 
Nam  in  eo  fufficit  vt  inuenias  partem  in 
numero  rerum  ,  cuius  radix  ducta  in  reli- 
quam  partem  producat  numerum  propofi- 
tum.  Hazc  etiam  regula  non  eft  generalis 
per  fe  toti  capitulo  cubi  acqualium  rebus  & 
numero,  quia  vbi  numerus  cflet  maior  non 
fatisfaceret ,  fed  eft  generalis  capitulo  cu- 
bi  &  numeri  acqualium  rebus.  Secunda 
quoque  regula  nec  ex  liis  demonftratur, 
fed  accepta  quacunque  partc  cubi  pro  nu- 
mero  reliqua  eft  arqualis  rebus  ex  fuppofi- 
to,igitur  fupei ficies  eft  arqualis  numerore- 
rum.  Si  ergo  ea  fuperficies  cum  eo  quod 
prouenit  dmifo  numero  per  eandem  quan- 
titatem  fuerit  quadratum  illius  quantitatis» 
igitur  quantitas  illa  eft  res.  Sed  neque  hoc 
•  ad  hoc  propofitum  pertinet,  cum  ex  illa  di- 
uifione  rei  non  peedeat.  Et  licet  ad  qua- 
drati  diuifionem  quodcubi  bafis  eft,  res  di- 
uifa  intelligatur,actamen  illadiuifio  magis 
pertinet  ad  capita  cubi  &c  numeri  compa- 
ratorum  quadratis  quam  rebus.  Tertia  re- 
gula  oritur  ex  tertio  modo  praccedentis  di- 
uifionis.  Quarta  regula  fimiliter  ex  quarto 
modc  demonftratur ,  nam  duo  cubi  cum 
quatuor  parallelipedis  ad  duo  reliqua  paral- 
leiipeda  eam  obtinsnt  proportionem  quam 


quadratapartinmrei  diuila:  cum  fuperficici 
vnius  paitis  irj  alteram  ad  alteiam  fuperfi- 
cicm  quae  quadratum  complet.  Cum  eigo 
duoquadrata  &c  fnperficies  ex  vna  parte  in 
aliam  fint  tres  quantirates  continua?  pro- 
portionis  &  radiccs  extremarum,feu  latera 
quadratorum  ex  fuppofito  du<5ta  in  ipfa  qua- 
diaca  mucuo  producancnumeru  arquatiorsis 
&  parallelipeda  etiam  ,  igicur  parallelipeda 
funt  aequalia  numero,reliqua  autem  corpor^ 
rcbus.  Ergocum  cubus  fit sequalis  illis  oclo 
corporibus,  erit  eriam  asqualis  rebus  &  nu- 
mero.  Quod  vero  fex illa  corpora  fint  aequa- 
lia  rebus,conftat  ex  conftitutione  cubi,  8c 
demonftratis  in  lib.  de  Proport.  Qiiinta  re^> 
gula  ex  fecundo  modo  originemducit ,  ve- 
rum  cum  ibi  demonftrata  fit ,  non  efl  vc 
eam  repetam  Sexta  regula  huic  propofito 
non  congruit ,  nam  fpeeialis  eft.  Septima 
oritur  ex  quinta,  fed  videtur  ab  ea  diuerfa» 
quiain  illa  fupponitur      tota ,  fcilicet  e^» 
v.  2.8.  m.^.quad. in  hac dimidium^i.y.rn. 
~  quad.  Et  quia  in  vna  ducuntur  parres 
mutuo  in  quadrata  in  alfa  aggregatum  in 
produelum  partium  .-  func  tamen  idem  vt 
demonftratum  eft  in  lib.  de  Proport.  Pen- 
det  autcm  per  regulam  de  modo  cum  1 .  cu. 
asqualis  fit  7.  reb.  p.  90.  exy.  m.  quadrato 
difFerentia;quod  eft  1.  quad.  pofitadifreren- 
tiai.pof.  (  ta^quam  produc^®  partium,  Sc 
eft  femper  aequale  diiferentix  ^ggregati 
quadratorum  a  produdto  vnius  partis  in  al- 
teram)  in  ^t.  v.  z8.  rh.  3.  quadrata,  inuen- 
tum  per  regulam  de  modo  fit  30.  tertia 
pars  numeri  squationis.  Sic  odaua  pen- 
det  cx  tcrtiaeodem  proceffu:  fed  quia  pofit» 
lunt  folurn  ad  incentionem  g^neris  quanri- 
tatum  qujs  multiplicatae  in  quadrata  velra- 
dices  producant  numerum,  ideo  omitto. 


C  A  P  V  T  III, 

Ve  modo  inueniendi  quantitates  qute  fer~ 
uiant  cafttulis  fer  froduBa  vniut 
fartis  in  aliam ,  &  t^uadraHim  diffe- 
rentia  partium. 

CV  m  dixerit  quis  1.  cu.  p.  8.  sequalia 
7.  quadratis  ,  tunc  diuides  7.  in  duas 
partes,  ex  quarum  vna  in  alterius  quadra- 
tum  fic  numerus,  &  femper  oportet  vt  reli- 
qua  pars  qua?  non  in  fe  ducitur  fjc  bino- 
mium  vel  recifum  ptimum,  quia  quadra- 
tum  altenifls  neceflario  eft  binomium  vel 
recifum  primurru  Ex  Euclide  igitur  fi  de- 
bec  numerum  effjcere  d«dum  in  reljquani 
^rtem,  cportet  n  fit  illa  fecunda  pars  bi- 
nonrium  velrecifum  primum.  Prima  ergfc 
pars  poteft  eife  binomium  vel  recifum  pri» 
mum,  fecundum  &  teriijm,  &  poteftetiam 
effe  binomium  quartum ,  quintum  Sc  fex- 
tum,  non  tamen  recifum ,  quia  cum  prima 
fit  ^i.  &  fecunda  pars  necelTari6  fit  bino- 
mium ,  quia  prima  eft  recifum  ,igitur  m 
vtraque  eftet  fy.  p.  igitur  non  poteft  eflei 
numerusille  qui  ab  initio  diuifu':  eft.  Dico 
ergo  quod  diuifo  numero  quadratorum  in 
duas  partes  quas  yocabimus  principales »  & 
li  4  eam 
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eam  quae  in  fe  ducitur,  vocabimus  princi» 
palem,  tk  pro  aliis  duabus  partibus  inue- 
niendis,  duc  primam  in  duplum  lecundar , 
&  a  produito  deducito  quadratum  primje, 

refiduieftpars  addenda  principahbus, 
auc  detrahenda  cum  coditioiiibus  condi£Hs. 
Ec  fimiliter  pto  numero  producendo  duc 
differentiam  principalium  iu  fe,  8c  produclu 
in  duplum  prima;  principalis,  cV  quod  pro- 
-ducitnr  eft  qucefitus  numerus.  Exemplum 
■crgoin  propofito,  diuidoy.  in  4.  8c  3-d.u- 
co  4.  in  duplum  j.fic  24.  deduco  c  b  qua- 
dratum^.  relinqiiitur  8.  cuius  fy.  addita  4. 
veldetracla  8c  ita  addica  vel  detracta  a  3. 
co.iuerfo  modo  confticuit  partes  4.  p.  p/.  8. 
&  3.  m  ^t,  8.  vel4.  m.  l^.  8.  &c  3.  p.  ty..  8. 
Et  ideo  notandum  eft  quodiub  a:quatione 
eadem  prima  pars  prineipalis  ,  8c  fecunda 
idem  faciunt  per  binomium  8c  recifutn. 
Vtiaque  enim  harum  aeftimationum  fcili- 
ctt  4.  p.  ^.  8-  8c  4.  m.  fy.  8.  eft  atftimatio 
1.  cu.  p.  8.  sequalium  7.  quadratis.  Pro  nu- 
inero  ergo  habendo  aeftimationis ,  feu  qui 
producitur  ,  cape  1.  difterentiam  4.  8c  3. 
partium  prineipalium:  &  duc  in  fe  ,  fit  1. 
duc  in  8.  duplum  primas  principalis  fit  P. 
numerus  qusfitus.  Exemplum  ergo  aliud, 
diuido  f.iti  3.  &  4.  &  fit  3.  pars  prima,du- 
co  in  duplum  8.  fit  24.  auf^ro  9.  quadra- 
tum  piimar  fit  15.  Eteiit  pars  i^.  >5- detra- 
heuda  a  4,  &  addcnda  3.  propcer  ea  qna; 
dictafunt.  Pro  numero  fume  differentiam 
quae  eft  1.  duc  in  fe,  fit  r.  duc  in  duplum  3. 
primae  j  rincipalis,  fit  6.  numerus  quaefinis. 
Habebo  igitur  1.  cu.  p.  6.  aequalia  7.  qua- 
drata.  Et  fimiliter  diuido  7.  in  1-7  Sc  5-7- 
&  duco  u  duplum  5-f  in  i~  fic  16-f  detra- 
ho  i-f  quadratum  1-7  relinquitur  14--, 
huius  igicur  radici  adde  i^fi^  detrahe  a 
Sj-  8c  herenc  partes      1 4—  p.  1-7  &  5^- 
m.  ^i.  14     At  productum  fit  ex  differentia 
<r-f  8c  i-^infe  &  fic  16.  &  duclo  16.  in  3. 
d  iplum  i-f  fit48.  fimili  modo  fere  ex  g. 
djas  partes,  ex  quarum  ductu  vnius  in  qua- 
dratum\alcerius  fiat  9.  poiita  vna  4-7-  alia 

per  iecundam  regulam  patet  propofi- 
tum,  fcilicet  qu6d  producemus  9.  vel  7. 
nam  quadrarum  differentiae  eft  1.  &  du- 
ctum  in  duplum  4-^-  conftituit  9.  8c  in  du- 
plum  3-7-  conftituit  7.  &  ita  fi  diuidatur  in 
5.  &  ^.producetur  40.  vel  24.  In  prima 
ergo  diuifione  erunt  partes  4-7  p.  vel  m. 
^i.  1 1  j-  8c  3t  p-  vel  m.  eadem  P/.  1 1^-,  & 
ita  fi  diuiferis  in  zj~8c  fj  habebis  4f.  & 
eruntpartes  21-^-  p.  2 4-  &  5-f-  m.  ^t. 
21-^-.  Nam  aliter  efle  non  poteft  ,  vt  ab 
initio  diximus.  Etfi  diuiferis  in  i-^-  &  6— 
habebimus  75.  Ec  ex  hac  operatione  pa- 
tet,  quod  praeter  integra  dimidia  non  poteft 
vlla  diuifio  efle  vtilis.  Sic  enim  duc  dini- 
fum  in  a  &  b,  &  fit  c  differentia  ,  &  quia  fi 
diuidatur  per  4—  &  5-7-  vel  6-~  &  5-7- ,  & 
fic  de  finguiis  diflerentia  eft  numerus  inte- 
ger,  ergocum  a  Sc  b  non  funt  neque  inte- 
gcuieque  media.  erunt  maiora  vel  minora» 
crgoceft  maius  vel  minus  incegto.  Et  quia 
numerus  qui  debet  produci ,  necetfario  fit 
€x  quidiato  c  in  duplum  a,  vbi  a  fit  prima 
pars,  lam  a  non  eft  nec  i  itcger  numerus 
n.cdimidium,  igitt.i  duplym  a  nt  n  cft  na- 


a  Aliza, 

merus ,  fed  aliquis  ex  eadem  denominatj0- 
ne  cum  c.  At  quia  ducitur  in  fe,  Sc  eft  vltra 
integrum,  aliquid  erit  produdum,  fadum 
generedenominationis  quadrata;,  st  fi  fit 
l^-etit^--  atdudfum  5.  in      m  7]  du- 
plum  minoris,  quiadenominatiocompofica 
eft  ad  5 -j  producic  numerum  ex  genere  fra- 
ctorum,  quorum  denominacor  eit  27.  yc- 
pote4t-fvt  demonftratum  eft  fuo  loco  , 
igitur  produclum  non  poteft  efle  numerus 
aliquis  integer,  fed  10.  non  poteftdiuidi  per 
integra  &c  media  nifi  decem  modis  ,  ergo 
numerus  atquationum  non  poteft  elle  nifi 
decem.  At  10.  quadrata  aecjualia  cubo  & 
numero  polTunt  sequari,  vt  demonftracum 
eft  in  libro  de  Proporcionibus  vfque  ad 
148.  numeris  integris  &c  fingulis,  ergo  di- 
uifiobinomiorum  6c  reciforum,  &c  perinte- 
gtari?on  fatisfacit,  fed  defunt  138.  numeti 
integri  :  piaeter  illos,  in  quibus  funt  adie- 
clae  parces  ipfenumerorum  quibus  eadera 
ratione  hx  quantitates  fatisfacere  non  pot 
funt.  Sed  pro  nunc  fufficiat  oftendifle  de 
de  integris,  &c  quia  capicula  omnia  con-. 
uertuntur,  liquet  quod  idem  defedtus  eft  ia 
iliis. 

Confiderandum  prsterea  quod  ex  hac 
regula  habetur  proportio  numeri  cum  da- 
additione  produdii  ad  numerum  fine  addi- 
tione ,  vclutfi  S.  diuifuro  in  3.  &  5.  produ- 
cit4  5.  &  additis  parcibus  qua»  funt  ex  regu-= 
la  producitur  24.  vt  fuperius  dixi  y..  exre- 
gula  fecunda  dico,  quod  proporcio  45.  ad 
24.  vt  demonftrationc  patet  fe  habet,  vt 
15.  productum  5.in  3.  ad  8.  duplum  qua- 
drati  differenciae.Et  ita  diuidendo  8.in  6.&C 
2,.fit  24.  primo  modo,  8c  per  fecundam  re- 
gulam  fic  64.  5c  proportio  24.  ad  64.  eft 
veluc  1  2.  produ&iex  6.  in  2.  ad  32.  du» 
plum  quadraci^.  differeniia;. 


Capvt  IV. 

Ve  modo  redigendi  quantitates  omncs, 
quA  dicuntur  latera  prima  exde- 
cimo  Eud  dis  in  comfendium. 

EVclides  conftituit  viginti  qua- 
cuor  lineasanalogas,  id  eft  ,  irratioiu- 
les ,  &c  vnam  rhece  leu  rationalem  vicem 
habentem  numeri. 

Rationalis  feu  rhete,  vt  fex  vel  feptem/ 
aloga  fimplicicer  qux  numero  &rheci  po- 
tencia  cancum  eft  commenfa,  vC     fex  vd 
feptem,  id  eft  lacus  tetragonicumfuperfjciei 
rhece,  fed  non  quadrata;.   Media  tk  eft  Ja- 
tus  tecragonicum  fuperficiei  alogxfimplici- 
ter.  vt  qi.     6.  &c      ^i.  7.  Ex  compara-  . 
tione  aucem  alogarum  inter  fe,  vel  cum 
rhetis  confurgunt  fex  genera  binomiorum, 
de  quibus  dicemus. 

Proprium  primi  binomij  &  fimiliterre- 
cifi  eft,  quod  prima  pars  fit  numerus ,  &  fe- 
cundaaloga,  &:  quadrata  harum  difFeranc 
numero  quadrato,  vt  3.  p  5.  quorum 
quadrata  funt  9.  8c  5.  diffcrentta  eft  4.  Ja- 
tera  autem  9.  &  4.funt  3.  &  2.  &  ita  ^.rfi. 
eric  refiduum  primum.  £t  ita  4.  p. 
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r  z.conueniunt  autem  ,  vt  di&um  eft  iri. 
terciolibro,tam  binomiaquamrecifa,  quod 
primi  &  quarti  prima  parseft  nUmeius  1 
JJ..Z.&  5.  fecunda  parseft  numerus 
Sc  61.  arobx  partesfunt      fed  primus  or- 
do  ,  id  eft  1. a.  &  3.  differunt  a  2.  ordine ,  id 
eft  4.5.6-  6.  quod  in  primo  ordinc  parsma- 
ior ,  feu  priroa  femper  eft  potentior  minore 
parte  ,  feu  fecundo  quadrato  quantitate 
commenfse  primae  parti,  in  feeundu  ordine 
incommenfse.  Modus  autem  generalis  om- 
nibus  binomiis  &  reciils  habendi  radicem 
eft,  vt  ducas  fecundaro  partem  infe,  vtije. 
i_.per  fe  ficn.  cuius  fume  quartam  par- 
tem  femper ,  &  eft  3.  fac  ex  prima  parte  4. 
duas  partes  producentes  3.  *&  eruht  3.  &  1. 
horumradicesiundse  faciunt^.  p._£.n.oc 
in  producendo  quadrata  ,  efficiunt  femper 
rhete ,  &  aloga  fit  ex  duplo  vnius  partis  m 
alteram  :  &  eft  regula  quam  pofuimus  in 
tertio  libro  operisperfe&i.Cum  verb  Euch- 
des  non  poneret  latus  linearum  hoc  inuenit, 
vt  acciperet  fuperficiem  ex  rheti  &  bind- 
mio  primo,  cuius  latus  tetragonicum  dixit 
eflc  aliquod  binomium.  Conftat  autem  ta- 
lem  fuperficiem  etiam  elTe  binominum  prx- 
mum ,  &  eft  tertia  regula  qux  vt  antedicta 
excipitur  ab  Euclide.  Omnis  enim  quan- 
citas  commenfa  binomio  primo,  eft  bmo- 
mium  primum.Suntautem  commenis-cum 
fuerit  proportio  earum  vt  numeri  ad  nu- 
merum  ex  didis  ab  itlo  in  decimo  iibro.Sed 
nonfunt  omnia  bmomiaeiufdem  fpeciei  m- 
ter  fe  commenfa,  &  eft  quarta  reguia  :  nam 
vt  vifumeft  3.  p.  ^5-&  4-P-*-7'»*nt  bin0" 
mia  prima ,  &  camen  inter  fe  non  funt  com- 
menfa  ex  eodem  Euclide.  Idem  in  omni  ge- 
nete  contingit  alogatum,  fcilicet  vtcomen- 
fse  Cmi  eiufdem  fpeciei,  non  tamen  qux  lunt 
eiufdem  fpeciei  inuicem  commenfse  fint.  In- 
ueni  poftmodum  quod  idem  eft  ducere 

5. in  j.  &  fit  ijt.  4 5 •  Wx  fl  ducatur ln  y 
fitB£(  115.  S-efti*.  fiduxenmus*.  $.  m 
fefitx5.Sc  5- in3.  fitij.videquantofa- 
ciiius  fit.  &  hsec  eft  quinta  regula.  Sexta 
autcm  conunec  qaatuor  propafiuones  qus 
inuicem  conaertuntur  ,  &  eft  quod  cum 
fuerint  duaz  quanticates  a  d  maior  &  c  mi~ 
nor,&  diuifa  fuetic  ab  in  d,  ica  vt  incer  b  d 
&  d  a  cadac  media,  pars  dimidiac,  tune  h 
abeftpotentiorc  quadrato  commenlstbd 
eftcommenfad  a,etfinon,  non.  Et  h  bdeit 
cornmenfa  d  a  totaa  b,  eft  pocentior  ccom- 
menfa  ipfi  a  b,  etfi  non  ,  non.  Hocautem 
pendec  ex  hoc  quod  abfcifa  deaequalida 
quadratum  ab  fuperat  quadrawm  c,  quod 
eft  *quale  quadruplo  b  d  in  d  a  per  ottauam 
fecundi  Elementorum  in  quadrato  b  e.  Vlus 
autem  harum  linearumeft,  vt  manifeftum 
eftad  hinomia&  recifa  inuemenda  ,  & 
ambas  diftas  bimedias,  Sepcima  regula  iu- 
mitur  ab  Euclide ,  &  eft  quod  fifuperficies 
acqualis  quadrato  binomVi  ad  rheten  admga- 
tuclatus  fecundumeftbinomium  pnmum. 
Ec  eft  eadem.  tertis  regula:  licet  videatur 
conuerfa.  Cum  enim  vt  in  llladiximus  la- 
tus  bmomij  primi  fi  aliquod  bmommm, 
igitur  quadtaca  binomiorum  ommum  iunt 
binomia  prima ,  ac  latus  iUud  rhece  eft  tan- 
quam  proporcio ,  &  non  variac  fpeciem. 


igitur  latus  illud  aiterum  neceflario  clt  bino- 
mium  primum.  Et  omnia  quac  hic  dicun- 
tur  de  binomiis ,  intelliguntur  de  iuis  refi- 
duis,  &  funt  generalia  in  omhibus  quanti- 
tatibus  comparando  aggregatum  ad  recifum 
feu  refiduum,ideo  per  hanc  ociauam  regu- 
lam  tra<5tabimus  folum  de  fex  generibus  bi- 
nomiorum ,  &  quinque  aliis ,  &  ponemu_ 
nomina  fingulatim  hic  a.  latere.  Modu. 
quoque  iungendi  ij_.  has  ,  vt  apparet  in 
eodem  tertio  libro  commodioreft,  Vt  diui- 


iredia. 

Ref.i.Refid» 
Ref.  med.  i- 

Ref.  med.  z% 

linea  mi. 


Rhete  Aloga 
Binom.i.  Binom. 
Binom.l.  Bimed.T.Ref.  2. 
Binom.3.  Bimed.i.Ref.^. 

IBinom.4.  linea  ma.  Ref.4. 
Binom.5.  Pot.inRac6.Med.  Ref.  j.cum. 
Rat.Sc  Mecl 

Binom.^.  Pot.  in  duo  Med.  Ref.  6.  cum 

Med.&Mect 

dasmaiorem  iradicem  per  minore,&exeun- 
tis  accipe  radicem  cui  adde ,  id  eft,&  duc  in 
fe  :  &  produ&um  in  quadratum  minoris  ra- 
dicis  ijt.  produaum  eft  qusefiti.  Decima  re- 
gulaeft,  quod  huiufmodi  diuifiones  funfr 
magis  confpicuac  in  figura  quam  in  nume- 
ris  ,  veiuci  pofita  %t.  maximi  aloga  conftat 
per  44.  primi  Elemcntorum  polk  fuper  da- 
tam  rhetem  fieri  fuperficiem  sequalem  illi, 
Eius  ergo  latus  fecundum  erit  ,  vt  dixi  in 
feptima  regula  natura:  eiufdem,  cuius  cft 
fuperficies,  &  cum  eo  latere  potero  diuide- 
re  fuperficiem  rationalem  ieu  rheten  J  Sc 
confeftim  ex  prima  diffinitionefecundiEle* 
mentorum  habebo  latus  fecundum  quod 
vix  in  numeris  haberi  poteft,  &  cumhabe- 
tur  fit  magno  labore  ,  ibi  ver6  ftatim  effc 
confpicuum  ,  fed  ars  generahs  nondum  eft 
inuenta  in  numeris.  Eft  autem  i.uxta  vnde- 
cimamregulam,  vt  inuenias  recifum  vfque 
ad  quatuor  quantitates,  velut:  volodiuide- 
re  10.  peri^.  p-K-iS-  p.^.j-p.^.*.  P^ncs 
recifum  ex  aequis  partibus  contrarns  ,  &c 
habebis  diuidendum  Sc  diuiforem :  qui  eft(f. 


6.p.^.i-.o-m-^-24. 
K.6oo.p.^.5oo.m.^.3oo.m^ioo. 


fi.p.^.iiop-^'2^ 
153.  p.$_.  17180. 


iji.m.^..  17180. 


p.  ijz.i.o.  m.1^.24.  cui  appone  trinomium 
quod  dudtum  in  recifum  producit  132- P- 
ij_.  172.80.  duc  etiam  trinomium  illud  in 
quadrinomium  ,  &  habebis  diuidendum, 
quem  tsedij  &c  breuitatis  caufa  omitto.Rur- 
fus  appono  recifum  &  duco  in  binomium. 
&  fit  144.  pro  diuifione,  du&o  autem  re- 
cifo  in  quantitatem  quat  conftat  ex  duode- 
cimnominibusfiet  diuidendum  vigmtiqua- 
tuor  norainum.  Forfan  poterunt  reduci  ad 
pauciora,  quia  radices  iH  fint  commente. 
Et  fi  tranfeant  quatuor  quantitates  non 
commenfas  in  duobus  ^afibns  adhuc  poterjt 
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■etie  diuifus.  Vel  quando  habuerit  radicena, 
Vt  6.p.  Ri.24.  p.  Ri.  ii-  p.  R-.8.  vel  cum  ha- 
feuent  diuiforem  :  velut  fi  quis  dicat,  diui- 
de  io.  per  Ri.24.  p.Rt-ij.p.^.  1 5.  p.Ri.  1 2,  p. 
35i.io.p.Ri-5.p -^..i.p.^t-2.  Hic  quia  produ- 
citur  ex  R£.6.  p.^.5  p.  Rt.2.  in  Ri.^.p.  Ri.2- 
p.i.  dhndemos  per  regulam  datarn  'per  al- 
terum  horum,mde  quod  exit  per  reliquum. 
Et  ide6  poftiimus  reducere  ad  vnum  cafum 
quando  diuifor  diuidi  poteft  per  muhino- 
mium  ,  vt  ita  dicam ,  ita  vt  minuatur  nu- 
merus  ncminum.  Nam  inuentio  lateris  eft 
tmsedam  diuiiio.  Confideranda  eft  vkimo 
ratio  proportionis  fuperficiei  ad  lineam.  Et 
dico  quod  fuperficies  a  ad  lineam  b  c  eft ,  vt 
fuper  b  c  fiat  fuperficies  redrangula  aequalis 
adico  quodc  d.  latus  fecundum  eftpropor- 
tio,  velidquod  adaequatur  proportioni  a 
ad  b  c,  quia  n  ex  proporcione  du&a  in  ter- 
minum  fit  alter  cerminus  vt  in  numeris  vi- 
demus  ,  &  eft  ex  diffinitione  proportionis, 
ex  latere  c  d  in  b  c  fit  a,quia  fit  d  b  aequa- 
lis  a,  igitur  c  d  dicetur  proportio  vera  fu- 
perficiti  a  ad  lmeam  b  c.  Et  eft  magis  conf- 
picua  quam  fuperficiei  ad  fuperficiem  ,  & 
Iinea:  adlineam.  Euclides*tamen  (  vt  dixij 
pr«termifit  ,  quoniam  videbat  lineas  in  la- 
titudine  eflfe  indiuiduas :  nos  tamen  dicimus 
quod  componitur  ex  lineis  ,  ficut  ex  fluxu 
pun&i  fiit  linea ,  &  inftancistempus,  &  alia 
codem  modo ,  &  hax  eft  duodecima  re- 

Binomij  fecundi  latus  eP  bimedia  prima 
vtdocet  Euclides  iuomodo,  poterit  igitur 
vel  fub  nomine  Ri.  v.  oftendi  vel  rec"la  ratio- 
ne.  Caniamus  ergo  R/.72.  p.8.&  per  fecun- 
dam  regulam  d^ca11  us  8.  in  fe  fit  64.  cuius 
pars  quartaeft  (6-  fac ex  Ri.  71.  duas  par- 
tes,  ex  quarum  du&u  inuicemfiet  16.  ac- 
cipio  per  quintam  feeundi  Elementorum 
dimidium  Ri.  71.  quod  eft  Rt.  1 8.  &  duco  in 
fe  fit  18.  abiicio  16.  remanet  2.  cuius  Rt. 
addita  &  detracta  a  Ri.  18.  facit  32. 
cV  Rt.  8.  per  nonam  regulam  :  igitur  Ri. 
harum  partium  i.  JJiR*-  3  2.  p.Ri.Ri.8.  confti- 
.  tuunt  bimediam  primam  ,  &  fjbtra&a: 
vnaabakera  refiduum  bimedij  primi.  Sunt 
enim  commenfae  tantum  potentia  ,  nam 
quadratum  Ri  Ri.S.eft  dimidium  quadrati  Ri. 
^£•32.  nam  Ri.8.  eft  dimidium  Ei.3  2.  &  con' 
tinent  fuperficiem  rheten ,  8c  maior  eft  po- 
tentior  breuiore  in  quadrato  Ri.  8.  cuius  Ia- 
tus  eft  Rt.  Ri.  8.  incommenfa  in  longitudine 
Ri.Ei.  3  2.  quod  eft  propofitum.  Et  ifte  mo- 
dus  eft  omnibus  aliis  longe  facilior ,  &  a 
nobis  pro  exemplo  explicatur. 

Binomij  tertij  fumatur  radix  vt  a«.  3  2.  p\ 
Ri  24.  &  erit  Ri  Ri.18. p.  Rt.Ri.2.  qu^  pote- 
ftate  tanium  commenlaz  funt,  &c  continent 
fuperficiem  mediam  i.Ri.Ri.  36.  feu  r-.. 6.  & 
in  hoc  diftert  apriore,  &  maior  eft  poten- 
tior  minore  in  quadrato  Ri,  Ri.  8.  quaseft  »£. 
Ri.iS.incommenfain  longitudine  ,  ficut  Ri. 
dimidij  ad  radicem  totius:  aut  radix  5.  ad 
Ri.2.&  ha:c  vocatur  bimedia  fecui  da. 

Binomij  quarti  vt  3.  p.  Ri.  6.  inuenio  ra- 
dicem  :  capioque  ad  vitandas  fracliones  6. 
p.R/.  24.  cuius  accipio  Ri.  qua^eft  Ri.  v.^.p. 
^•vp.Ri.v.^.m.Ri.  5.  dncito  primum  ^.v.5. 
p  ?i.3.in  feht  5.^.^.3.  duc  ^.3.1^.^.3.  fic 


3.m.Ri.  3.  iunge  ,  fiunt  6.  duc  Ri.  v.  5.  p.  Ri. 
3.  in  Ri.  v.  5.  rh.  Ri.3.  fit  quadratum  duccn- 
do  vnamquamque  feorfum  in  fe,&  fiunt  3. 
p  Ri. j-Sc  ^.m.Ri.^.inde  inuicem, &  riunt  6. 
inde  accipiendo  Ri.  qua:  erit  Ri.  6.  &c  hoc 
erir  produdum  Ri.  v.3.  p.Ri.3«  in  Rt.v.3.  ra. 
Ei.  ^.Sedquiaoportet  bis  multiplicare  fient 
dua  R/.6.qua^  func  Ri.24.  Sed  quiaperquar- 
tam  fecundi  Elementorum  quadratumRt. 
v.  3.  p.  Ri.  3.  p.  Ri.  v.  3.  m.  Ri.  3.  xquale 
eft  quadtatis  partium  cum  dupio  vnius  in 
akeram  ,  igitur  quadratum  R£.  v.  3.  p.  Rt.j. 
p.  Ri.  v.3.  m.  Ri.^.eft  (j.p.Rr.24-  eftciuadn- 
tum  r:.  v.  3.  p.  Ri.  3.  p.  Bi.  v.  rh.Ri.  j.In 


figura  autem  capiemus  a  b,  cui  triplamfa- 
ciemus  b  c  in  direftu  coniun&am,  &lume- 
mus  medium  ac  quod  fit  h  dtl;neabimus 
fuper  id  eirculum  aecj  &  di  cemus  ex  a  b 
ad  perpendiculum  be,  qua:  erit  Iatus  feu 
Ri.     hanc  adiungemus  a  c  in  din-clum,  8c 
rbfjindcmus  ab  a  rA'  fient  b  (  3.5.^.3. 
b  g  3.  ih.  Ri.  3.  fuper  ca,  igitur  6c  a  rami- 
fis  per  xqualia  in  k  &  m.  ducemus  circulos 
ad  f  &  a  1,  ex  parte  e  producemus  b  e  d  la« 
tus  b  f,  8c  ex  adaerio  b  I  Jatus  bg.  Itaque 
id  erir  arqualis  Ri.  v.  3.  p.  R£.  3.  &  Rt.  v.  3. 
m.  Ri.  3.  Ex  hoc  patet  quod  Geometrica 
oftenfio  eft  clarior  arithmetica  :  &  vt  ita 
dicam  euidentior ,  ea  vero  quae  fit  pernu- 
meros  eft  fidclior ,  certior  ck  fecurior ,  quia 
experimento  probatur ,  vt  fupra  fcc/.  £c 
eft  tercia  decima  regula,  fequitur  etiain  a!ia 
pulchra  quartadecima ,  fcilicet  in  ordine 
( licet  non  ad  artem  mulcum  )  &  eft  quod 
ficut  vnum  eft  piincipium  in  rebus  nacu* 
ralibus,itaetiamin  tranficu  arithmeticorum 
ad  Geometricas  figuras  monas ,  quam  qu* 
dam  appellant  vnitatem  ,  eft  principium 
necelfarium  inuentionis  fuper  qua  Ftmdatut 
ars.  Dico  modo  quod  Ri.v.^.p.Ri.j.p.  ?i.v.  ifbtml, 
3.m.  Ri.  3.  conueniunt  omnes  incommeu- 
Cx  proprietates  lineaj  maioris.  Nam  funt^"^ 
dux  quantitates  potentia  incommenfa?,orn. 
neetiam  binomium  eft  incommenfum  fuo 
recifo ,  edam  eft  vera  in  omnibus  alogis,  Sc 
facile  demonftratur  ,  &  eft  regula  quin- 
cadecima  ,  &  ambo  quadrata  pariter  acce* 
pta  funt  rhete,  &  productum  vnius  in  alce- 
ram  mediam ,  nam  quadrata  iuncla  faciunt 
6.  &  produclum  vniusin  alceram  eft  Ri.  6. 
Notandum  quod  apud  Euciidem  additurp"/'/jJ' 
vna  operatio ,  fcilicet  quod  partes  in  fe  du- 
cuntur,  &c  additur  quadratum  mediar  par- 
tis  minoris  inde  fumitur  Ri.  v.  r.  Ec  hx« 
operatioin  numeris  eft  fuperflua,  quia  pof- 
fumusaccipere  radice  cuiuflibet  quancitaris. 

Binomij  quinti,  &eft  vt  84.  24  p^du- 
cemus  dinudium  minons  m  £e  per  fccun- 

dam 
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damregulam  fiet  4.  fac  ex  Rt.  24.  duas  par- 
tes  producentes  4.  &emnt  medietates 
qua;  dudrae  ln  fe  faciunt  6.  adiice  4.  relin- 
quitur  2.  cuius  Ri.  addita  ad  facit  Ri.6. 
p.  R:.  2.  &  detra&a  R*.  6.  rh.  r>.  2-  &  ha- 
rum  quanticatum  ri.  v.  conftituunt  quan- 
titatem  quas  poteft  in  rheten  &  mediam. 
Quadrata  quidem  harum  funt  fy.  24.  & 
produclum  vnius  in  alteram  eft  ^t.  4.  quod 
eft  2.  cuius  duplum  effc  4.  numerus  binomij. 
Et  funt  potentia  incommenfar,  quonia  funt 
vc  dixibinomiu,&  recifum fy,.6.p.yt..i.  cum 
ty.-6.ria.  ty..  2.  Omnes  igitur  hae  quantitates 
curn  finc  radices  binomiorum  in  fe  du&a?, 
producuc fuura  binomium.  Eteft  regulafex- 
tadecima.EademYt  dixiintelligenda  funt-  de 
recifis  &  refiduis,  qus  funt  tadices  reciforu. 

Binomi)  fexti,  &  eft  vt  r>.  24.  p.  R:.  12. 
ducemus  r>.  1  2.  in  fe  fit  12.  euius  quar- 
ta  pars  eft  3.  faciemus  ex  Rt.  24.  duas 
quae  partes  producant  3.  &  ducemus  fy. 
6.  dimidium  ty.  24.  in  fe  fic  6.  aufer  5. 
relinquitur  3.  cuius  Ri.  addita  &  detra- 
cl:a  ex  ri.  6.  facit  Ri.  6.  p.  3.  cV  Ri.  6. 
m.  r>.  5 ,  quarum  quantitatum  radices  vni- 
ueifales  conftituunt  iundrae  quancitatem, 
quse  poteft  induo  media  ,  nam  funtpoten- 
tia  primum  incommenfte  ,  quia  quadrata 
illarum  iunt  binomium  &  recifum.  Dein- 
de  quia  compofitum  ex  quadcatis  eft  r>.  24. 
medium ,  &c  produ&um  vnius  in  alterum 
eft  ^i.j.  &  r>.  3.  eft  incommenfa  Rr..  24.  eft 
cnim  proportio  vnius  ad  alteram  Ri.8.con- 
ftat  propofitum  ex  Euclide.  Praeter  hoc  de- 
monftrat  quod  dicte  alog^  cjnantitates,ali- 
ter  diuidi  non  poflunt  vt  fint  ex  eodem  ge- 
nere,  in  quo  eranr  ante  feparationem.  Vt- 
poce  6p.  ^i-  20.  eftdiuifum  in  6.&  20- & 
conftituit  binomium  primum  ,  aliter  vt 
idem  conftituat  diuidi  non  poteft.  Cum  di- 
uifasfuerin  t  quantitates  rhete  per  refiduum 
aliquod  exibit  binomium  eiufdem  ordinis 
commenfum  partibus  fuis  illi  refiduo  etfi 
per  binomium  exibit  refiduum  eiufdem  or- 
dinis  ,  fimiliter  commenfum  partibus  s  8c 
erunt  partes  illa:  binomiorum  cum  reoifis, 
6c  etiam  binomiorum  &  reciforum  eadem 
proportione ,  Sc  ex  du&u  refidui  in  bino- 
mium  femper  producitur  rhete.  Et  hsec  de- 
monftrantur  ab  Euclide  in  fine  io.li.Ex  his 
conftat  quod  binomio  commenfo  binomio 
refidui  aut  refiduo  commenfo  refiduo  bi- 
nomij  rhete  femper  prcducitur.  Item  fila- 
tus  fecundum  fuperficiei  aequalis  quadrato 
linea;  potentia  tantum  rationalis  diuidatur 
binomio  velrefiduo  ,  exibit  binomium  vel 
recifum  cum  eadem  proporcione  partium, 
quandoque  eiufdem  ordinis  quandoque  di- 
uerfi.  Velutdiuidendo  r?»  24.  p.  y..$.f>.yi.i. 
exic  ^i.  72.  m.  Rt.  48.  Ac  praportio  R:.  72. 
ad  Rt-  48.eft  vtRi.  j.ad  rj.  2.  &  funt  eiuf- 
dem  ordinis.  Ac  fi  diuidas  eandem  y.  24.  p. 
2.p.^..2.  exibic^i.  24.  j».  12.  qus  licec 
habeanc  partes  in  eadem  proportione ,  ea- 
dem  tamen  funt  binomium  cum  recifo 
eiufdem  ordinis  ,  fed  binomiura  eft  ordinis 
quarti  &  recifum  fcxti.  Ex  quo  patet  vnum 
mirum  quodlicet  non  poffint  eile  quatuor 
quancicates  in  eadem  pioporcione ,  quarum 
cres  finc  numeri,  &c  quarta  fit  potentia  tan- 


tum  rationalis  ,  pofiunt  tamen  efle  quati.ior 
quantirates,  quarum  tres  erunt  potencja 
tantum  rationales,  &:  vna  erit  numerus,  fic 
poteric  elfe  quantitatis  alogx  ad  nume- 
rum  proportio  ,  velut  alterius  alogac  ,  ad 
alogam  ,  feu  vt  duarum  alogarum.  Se- 
quicur  etiam  quod  dua;  quantitates  incom- 
menfje  habebunt  ambas  parces  commen- 
fas,  vt  2.  p.  ]ji.  3.  &  5.  p.  ^r.  x  2.  nam  cnrri 
fint  binomia  primi  &  quaiti  crdinis  func 
incommenfa  ,  &  tamen  2.  &  J.  funt  com- 
menfa  ,  &  fimilicer     12.  &         cum  viia 
ficdupla  ad  aliam. 


C  A  P  V  T  V. 

De  confideratione  binomiorum  ejr  recifi- 
rum coimentium jigur am rheten  ^vht 
de  <eJfimationc  captulorum.  ' 

CVm  omne  binomium  &  recifum  pof- 
fit  efle  latus  fuperficiei  numerata;,ide6> 
non  diftinguam  nifi  ratione  partium  ,  in 
quibufdam  enim  maior  pars  eft  numerus, 
in  quibuidaro  minor  ,  in  quibufdam  neu- 
tra.  Pioponam  autem  exemplum  in  omni- 
bus.  Dico  quod  a;ftimatio  in  binomio  vel 
recifo  ,  in  quo  non  eft  numerus ,  non  eft 


24, 


4-  D.^i.  2.  I  2.D.  RL. 

C         i  14,  i  c 
4.  m.  ^i.  i- 1      U«m.  ^t.  12. 

^6.f.i.\    \^.6.fji.  \ 

^i.^.rn.^.J  *  I  $i-2 \6  m.2. 1 

^i.  6.  p.  ]  ^i.  6.  p.  yt.  12.  I 

6.  rn.^i.2.  |  4'  ]  ^i.2 \6.m.  y.,79-  I 

idonea  in  hoc  cafu :  quia  detradla  a  numc- 
10  relinquit  tres  quancicates  incompofitas 
numerum  &  duas  radices,  Sc  ex  radicibuS 
illis  in  fe  ductis  non  fic  nifi  numerus ,  &  vna 
radix  numeri,  ergoin  prcdu&o  non  pote- 
runt  fe  delere.  Examinemus  ergo  rem  pec 
fingula  capica  ,  &  dicamus  quod  fi  cubuS 
24.  aequetur  52.  rebusrei  asftimatio  cuin 
fit  duplex  eft  3.  p.$i.  5.  &  3.  m.^-5.&  ipfa; 
conficiunt  iundtai  6.  «ftimationem  cubi 
«qualis  3  2.  rebus  p.  24.  &:  qnia  ex  3  2. 
oportet  facere  duas  partes  ,  ex  quarum  vni 
in  radicem  alterius  fiat  24-  duco  ergo^. 
p.  qt.  ^.infefic  14.  p.  ty.  180.  decrahoex  3  u 
relinquuntur  iS.m.^i. 
i  80.  Et  hicdudus  in 
3.  p.  ty.  5.  debet  pro- 
ducere  24.  numerum 
ieftimationis.  Apparet 
ergo  in  hoc  primo 
exemplo  quod  opor- 
tet  diuifionem  fieri  ih 
binomio  primo ,  nam 

1  8.  m.  Ri.180.  &c  14.  p.  Ri.  180.  funt  bino- 
mia  prima  ,  quia  habent  radicem  ,  &  ills 
eciam  oporcet  vt  fit  binomium  primum^ 
quia  du£ta  in  binomium  primum  pro- 
ducic  numerum.  Et  fi  refiduum  non  fuiC* 
fet  binomiumprimum ,  fed  quartum,etiam 
radix  binomij  primi  fuifiet  binomium  quar- 
tum  ,  alitet  non  pocuiffet  producere  nume- 
rum.  Secundum  exemplum  igitur  fit  1.  cu. 
p.  12.  «quatia  34.  tcbus  £ei  aeftimationcs 


18.  m.  ty.  1 8c. 

2-p.Ei.5.  . 

24. 


1 4.  p.  Ri.  1 80. 

3.  p.Ri.5. 
18.  m.  Rt,  180. 
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func  3.  p,  7-  &  J.  rh.  r>.  7.  quae  compo- 
nunc  (j.  aeitimacionem  1.  cu.  zqualis  34.«- 
bus  p.iz.ducoergo  3-p.Ri.7.gratia  exempli 
in  fe  fit  16 .  p  .^Ri.  2  5  2 .  decraho  ex  2 4.  relin- 
quuntur  18.rh.Ri.252.  ex  quo  &  3.p.j$i,7. 
producitur  12.  ad  vnguem.  Ifta  funt  plana. 
Tertium  eft  1.  cu.  p.  8.  aequatur  1  8.  rebus, 
&  aeftimatio  eft  Rt.<J.m.  2.  (omitto  nunc  in- 
egram  )  quadratuni  ^.6.m.i.eft  io.rn.Rt. 
5>6.refiduum  96.  p.  8.  Cauia  eft  ergo 
quod  binomium  primum  relinquitur  reii. 
duum  quin  tk  econuerso.  Quuia  eigo  fuit 
ladix.  refiduum  quimum  res  benc  fe  habet. 


R:.6.m.z. 


1  .cu.p.  S.aequal.  1 8.pof. 
asftim.^.6.m.2. 


1  .cu.p.48.asqual.  2  j.rebus 

aeftim.Ri.  3  ~-  m.  1. 


1  .cu.p.  1 1 .  aequal.  j  6,rebus 
ajftim.^.cj  -f-m,  1 .  -~ 


1  .cu.p.  i  S.aequai.i  g.rebus 
arftim.R/.  7-^  m.  ~ 


i.cu.p.i  8.xqual.  rj.rcbus 
aeftim.  Ri.8  \  rh.f- 


i.cu.p.18.  3equ.al.j9.  rebus 
Ri.  12.  rh.  3. 


i-cu.p.i2.32quai.34.  icbus 
a^ftim.3..p.Ri.7.vel  3.rh.Ri.7. 


1  .cu.p.24.  arqual.  3  4.  rebus 
a?ftim.3.p.Ri.$.v<jl  3.  m.  Ri.j. 


Idem  dico  de  binomio  &  refiduo  fecundis. 
Ec  in  hoc  genere  habet  fermc  plura  exem- 
pla  quam  in  primo  velut  vides.  Et  Ri.  1  2. 
m.  3.  eft  recifum  fecundum  ,  &  r>.  6.  m.i. 
eft  recifum  quintum,  &c  3.  rh.  Ri.5.  recifum 
pri.mum,  &  3.111.  Ri.  7.  recifum  quartum, 
habes  igituromnia  exempla. 

Primumigitur  confiderandum  eft  ,  quod 
in  primo&  quarto  poteft  efle  rei  aeftimatio 
binomium  &c  recifum  vt  vides  in  duobus  vl- 
timis  exemplis ,  fed  in  fecundo  &c  quinto 
tion  poteft  eile  nifi  recifum.  Probatur ,  nam 
fi  fit  binomium  primum ,  igitur  refiduum 
erit ,  vel  refiduum  primi  vei  quarti  modi, 
ergo  per  praecedentum  du£tum  in  recifum 
fecundi  vel  quinti  generisnonproducit  nu- 
merum.  Sunt  igitur  fex  scftimationum  ge- 
nera  binomium ,  primum  quartum  ,  &  re- 
cifum  primi  quarti  ,  itemque  fecundi  & 
quinti  modi.Secundueft,quocl  cum  fint  duae 
aeftimationes  in  hoc  capitulo  cubi  &  nume- 
ri  arqualium  rebus  ,  vel  aequales  vel  inae- 
quaies  ,  &  in  recifo  fecundo  ,  &:  quinto 
non  poffit  ellefuum  binomium  ,  &fecun* 
daaeftimatio  habeaturpcr  primam  (  du<5to 
illius  dimidio  infe,  Sc  triplicato  produdto 
&  detra&o  a  numero  rerum  )  Rr.  refidui 
deducto  dimidio  aeftimationis  primz  eft 
zftimatiofecunda:  velut  i.cu.p.  1  8.arqua- 
tur  39.  rebus  Sc  rei  aeftimatio  eft  R£.  j  2.m. 
^.ducoiji.  ^.ih.  j^-infefit  St™-  ¥•  1 7> 


triplica  fit  153. m.  Rt.  143.  detraheex  39. 
nurnero  rerum ,  relinquitur  3  3.^  p.Ri.24  j. 
a  cuius  radice  vniuerfali  detrahe  r:.  3.  m. 
1  -f  dimidium  primat  aeftimationis ,  eric  fe- 
cundaajftitnatio  Ri.  v.2  3^-p.  iy.  145.  abla- 
ta  Ri.  3.  m.  i-f  &  hoc  totum  conftat  efle 
.aequale  69*  necefte  eft  vt  fecunda  xftimatio 
fit  numerus,  vei  aliquid  quod  fe  habeatad 
priorem  aeftimationem,  vt  Ri.  v.  23  J-  p.Rt. 
i43-p.l  l^-m.  Ri.  3-ad  recifum  fecundum. 
Et  ita  iiceret  per  eandem  regulam  inuenU 
re  fecundam  arftimationem.  Tertium  eft, 
quod  cum  in  eodem  numero  puta  1  8.  in- 
ueniantur  plures  aeftimationes  vtpotepma 
^•^1?"  n*.-7  &  Rt.i2.  m.^.Itaoporterec 
fub  eodem  numero  rerum  id,em  facere.  £c 
hoc  magis  coueniret  ad  rei  intelligentiam. 

C^uai  tum  ,  quod  vidcmus  numerum  rc- 
runi  in  numeros  non  folum  integros  fed  - 
etiam  fra&os  velut  in  quarto  exemplo  19. 
diuiditur  in  17-f  &  i-f  in  Quinto  autcm 
1 5.  in  io~  tk  4-7  &  in  fecundo  25  in  j-j, 
&  21-7  &c  in  tertio  itf.in  1 1~  &  4-f  Con- 
fyderare  igitur  oportet  num  in  alias. 

Quintum  ,  quod  videmus  numerum 
zquationis  fi  fit  compofitus,  vt  18.i1.i4. 
faciie  haberezftimationem  5c  pluresetiam, 
fi  autem  primus,difficile  eft  inuenire  vnam 
folam. 


C  A 


P  V  T 


VL 


~Dc optatiombm  f>.&  m.fecundum ctm- 
munem  vjum. 

JN  multiplicatione  &  diuifione  p.  fitfem- » 
per  ex  fimihbus  m.  ex  contranis ,  vndc 
p.  ductum  in  p.  &c  diuifum  per  p.  Sc  m.  du- 
6lum  in  m.  &  diuifum  perm.  producunt 
femper  p.  Et  ita  p.  in  m.  vel  m.  in  p.  velp. 
diuifum  per  m.  vel  m.  per  p.  producit  m. 

In  additione  omniaretinent  fuam  natu- 1 
ram ,  in  dctra&ione  commutant ,  vt  p.  ad- 
ditum  fif  p.  m.  ha.  detraclum  p.  \icem 
geritm.  ra.dettadtum  p.  Sin  autem  vinca- 
tur ,  relinquitur  id  a  quo  detrahitur ,  vt  m. 
4.  a  m.  6.  relinquitur  m.  2.  quia  m.  3  quo 
detrahitur  p.  maius. 

Ri  p.  eft  Rt.  rh.  quadrata  nulk  eft  iuxtt } 
vfum  communem ,  fedde  hoc  inferius  age- 
mus,'de  cubicadubium  noneft,nam^i.i. 
cu.rn.8eft  ra.>. 

Si  quis  dicat  diuide  8.  p  2  p.  Rt.^.  vel  4 
6.  p.  1.  tum  inuenies  ambo  rccifa  ij£.  6. 


Bi.6.p.2. 

> — R!.6.rh.2. 


Rt.  384.  m.16.  p.2. 

8 — 2.m.Rj.6. 
16.rn.Ri.384.  2  p.^. 

rn.i. 


R£.5)6.m.8. 
^£.5>(J.m.  8. 


m.  2.  &  2.  rh.  Rr.  6.  quod  eft  vereih.  ducas 
ergorecila  in  S.  pro  qgantiute  diuidenda, 

iuns 


» 


Cap.VIL  VIILIX.&C.  & 


fiant  jji.384.rh. 1 6.Sc  i6.rn.iji. 3 84.  quod  eft 
m.  hoc  igitut*  cum  primum  fir  diuidendum 
per  p.  2.exitmanifefte  m.8.  Secun- 

dfairi  diuiditur  per  m-i.  exit  ex  prima  regii- 
la  ide  m  fcilicet  ^.96.1x1.8. 

Recifum  autem  quod  componitur  ex  p. 
&  rh.poteft  habere  radiccm,  &  illa  conftat 
cxp.&  riVvt  5.111.1^.24.  eius^.  eftiji.3.m. 
1. 


C  A  P  V  T  VII. 

Ve  examine  aftimationum  ,  (umftarum 
ex  regula  Jecunda  &  tertia  ,  fe~ 
cundi  captuli* 

PRoponamus  quod  cubus  acqualis  fit  1 8« 
rebus  p.30.  vnderei  xftimatio  iuxtapar- 
tem  capituliinuentam  ,  fit  i$i.  cu.  18.  p.i^. 
cu.iz.&fupraaugendo  numerum  extendi- 
tur  in  infinitum.  Ec  fi  dederimus  paralleli- 
peda  omnianumero,oportebit  ex  hacsefti- 
raatione  facere  duas  partes ,  ex  quarum  du- 
ctu  in  quadrata  mucuo  fiac  10.  tertia  pars 
numer.Quareeciamex  ductu  aggregati,feu 
aeftimationis  in  productum  fietidem.  Diui- 
damergo  10.  per  iji.  cu.18-p.15i.  cu.i  2.  exit 
j^.cu.i  i.m.i.p.i^.cu.^.^  produdhim,  diui- 
dam  iji.cu.  18.  p.  iji.cu.  12.  in  duas  par- 
tes  ,  quar.dudtae  inuicem  producant  y..  cu. 

|  fubtM1**  5T  &cr«nc  Patces- 

l.llem. 

jji.cu. 2  V  p.^.cu.  ir  p-?£  .v.5 .m.p/.cu.^ 

13i.cu.7V-  s  ^ 
Et  cu.2^-p.^.cu.i4-m-^i.v.5.m.T^. 

cu.-~-m-^.cu.77. 


Capvt  VIII. 

De  natura  laterum  farallelifedorum. 

Slt  parallelipedum  ex  a  b  in  c  d  qua- 
dratum  zquale  numero :  &  dico  primo 
qubd  fia  b  fuerit  latus  cubi,  &cubus  b  c 
numerus,erunt  ab  &  b  c  commenfae.Naro  peft  pxum 
pnoporti®  a  b  ad  b  c  eft  vt  numeri  adnu-  dif.iQ.HL 
merum.ifitur  commenfs  ,  quod  fi  a  b  fit 


Dico  ergo  quod  eum  duo  parallelipeda  cu 
fimili  arftimatione  poflint  aequari  etiam  50. 
fexpavallelipeda  poterut aequari  90.&  multo 
araplius  veluti  cubus  xquatur  1 8.  rebus  p. 
^S.rei  aeftimatio  eft  ijt.cu.54.p.^.  cu.4.  Et 
fi  cubus  acquetur  18.  rebusp-75.reia;ftima- 
tio  erit^.cu.yi.p-^-cu.j.Ecfiquis  dicati. 
cu  squacut  18.  rebus  p.  3  3  .rei  e.(timatio.,per 
eandem  regulam  erk  i^.cu.2 4-p iji.cu.p.Di- 
uidam  ergo  1 1.  per  iji.cu.24.p.iji.cu.9.  exit 
^i.cu.  11-7  m.i.p.y.cu.  3,Partes  igitur  erunt 

^i.cu.^.p-iSi.cu.i-f  p.  ^f.v.J.  m.  ^i.cu  -j- 

ni.^.cu.^-. 
p.^.c.^  p.^.cu.i-f  m.^.v.^.m.  ^.cu.— 
m  .1jL.cu.-5. 


latus  cubi,  &  non  commenfumb  cclarurri 

eft ,  qu6d  cubus  b  c  non  poteft  eiTe  nume- 

rus  per  praecedentem,  neque  b  C  ipfa.  Ter- 

ti6  dico  quod  fi  cubus  b  a  non  fit  nume- 

rus,  &  parallelipedum  fit  numerus  ,  nec  b 

c  eft  latus  cubieum  numeri :  aliter  elTent 

parallelipedi  ad  cubum,  vt  a  b  ad  b  c,  & 

i  deo  vt  numeri  ad  numeru,&  a  b  commenfa 

b  c,  quod  eft  contra  Euclidern.Omnis  enim 

commenfa  lateri  cubi  eft  latus  cubi.  Dico  Pet-}}.n>& 

demum  quod  in  hoccafuab  noneft  com-  io>&6,fro* 

menfa  b  c.  nam  cum  cubus  b  c  non  fit  nu- 

merus,&  parallehpedum  ht  numerus,  ergo  E/fWt 

parallelipedum  eft  incommenfum  cubo  b  c, 

fed  a  b  ad  b  c  ,  vt  parallelipedi  ad  cubum 

igitur  a  b  eft  incommcnfa  b  c  ,  quod  eft 

quartum. 


A  P  V  T 


IX. 


£)uomodo  cx  quaeumqy  linea  confiituan- 
turduo  yarallelipeda  no  maiora  quar- 
tafarte  cubi  linea  frofofitdt. 

Slt  parallclipedum  a  ,  cuius  altitudo  b, 
propofita  linea  cuius  duplum  cubi  tr.e- 
dietatis  non  fic  minus  parallelipedo  propo- 
fito,volo  datam  lineam  fic  diuidere,  vt  con- 
centum  fub  c  alticudine  in  fuperficiem  par* 


fimiliterficu.arqualis  fit  i8.rebus  p.4i.erit 
SEftimatio  ^i.cu. 3  6.p.^i.cu.6.Et  parallelipe- 
da  1 4.  diuide  1 4.  ergo  per  Bi.cu.3  6.p.^i.cu. 
6.exit  ^i.cu.48 .  m.  1.  p.^i.  cu.  i-f  duc  ^.cu. 
4^-p.^i.cu.|-,infeflt  jji.  cu.io^-p.j.p. 
cu  — ,  detrahe  ex  lioc  quod  produci  vis ,  id 
eft  aggregatum  relinquitur  ^.m.^.cu.x  m. 
^i.  cu^.  f.^t-  partes  erunt. 

^.cti.4-7  p.^-cn.f  p.^.v.^.m  5i.cu.67- 

m.^.cu.r-2p.  ^ 
^i.-cu.4T  p.^.cu.fm.^.v.5  .m.^i.  cu.6-7 
fii.^cu.— .   


C 
-r- 


Tom.  1 V. 


tinm  ,  fit  ajquale  a  parallelipedo.  Intet 
c  &  b  ftatuatur  media  proportione  d, 
&  fiat  vt  c  ad  d  ita  lateris  tetragonl 
a  ad  e  Hneam  ,  erit  ergo  fuperficiei  a 
ad  quadratum  c  ,  velut  c  ad  d  duplicata4 
quare  vt  c  ad  b  ,  qu*  etiam  eft  dupla 
propoitioni  c  ad  d  ,  parallelipeda  ergo 


a 
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frofof. 


ex  c  in  quadratum  e,&  ex  b  in  a  erunt  axrna- 
lia,quia  ergo  parallelipedum  ex  b  in  a  non 
eft  maius  parallelipedo  ex  c  in  quadratum 
medietatis  eius,  nequeergo  parallelipedum 
ex  c  inquadratum  e  maiuserit  parallelipe- 
do  ex  p  in  quadratum  medietatis  ipfius  cer- 
go  e  non  eft  maius  medieute  c.  Ex  c  igitur 
facio  duaspartes,  quarum  re&angulum  fit 
aquale  quadrato  cper  ea  qua:  demonftraui- 
mus  in  Geometria  &  habebimus  partesli- 
neae  propofitas.  Cumigitur  parallelipedum 
ex  c  in  fuperficiem,cx  fuis  partibus  fitazqua- 
le  parallelipedo  cx  b  in  a  fequitur  perde- 
monftrata  in  libtp  de  Proportionibus,  quod 
duo  mutua  parallelipeda  partium  c  linea: 
propofita:  funt  ajqualia  parallelipedo  ex  b 
in  a,  quod  eft  propofitum. 


6.  per  151.24.exit  i-fj  duc  6".dimidium 
^i.  24. in  le  fic  6.abiice  Ki.i  &  fit  6.m.tv. 
fx»  buius^i.  v.  addira  &  decradta  a  &6". 
oftendit  pacces  ,  pruponam  autem  iuxia 

Sec.  mod.  fy..6.p.y..v.6.in.  ty—fy.6.tn,ut. 

v.6.m-^^- 
rer.mod.r^.6^p.^.v.(j.m.i(i.  i^.<j.m.RF, 
v.6  in.^t^- 
,  (^ar.mod.^.6^p.^.v.6\irV^.6\^.6.m  vz. 
\.6.m.^L.6. 


C  A  P  V  T  X. 

^uomodo  conueniant  partes  cum  Unest 
propofim  in  pmdlelipedo. 

j  Qlt  propofita  primum  a  c  lineadiuifa  in 
OcVj  vt  paralleiipedum  ex  tota  a  c  in  fu- 
perficiem  a  d  ex  a  b  in  b  c  fit  a:quale 
numero,  &  fit  prfmo  a  c  numerns ,  con- 
ftat  quod  oportet  a  d  eile  numerum  & 
partes  a  b ,  b  c  numeros  auc  binomium 
eum  recifo  ,  &  poteft  demonllrari  quia 


Ex  qumta  diflerentia  partium  necefiario  eft  numeri 
fccnncti  El.  radix ,  aut  numerus  ipfe  ad  hoc  ,  vt  qua- 
dratum  medietatis  quod  eft  numerus,  quia 
actotaeft  numerussexcedat  reccangulum 
a  d  qui  eft  numerus ,  quoniam  ex  illo  in 
a  c  numerum  fit  numerus  e.  Exempli  cau- 
fa,fita  c  tota,  b  &  e  numerus  j6".po(Tum  ex 
fecundo  modo  tribuere  numerum  fex  pa- 
rallelipedis3&  tunc  duo  erunt  1  2.  diuide  1 2. 
per  a  c,  exit  2.  fuperficies  a  d  ,  igicur  pai- 
ces  erunt  3.  p.  i^.  7.  &  3.  m.     y.  Et  duo 
cubierunt  3>o.p.^.8o92.Et9o.m.^.8os)2. 
quod  totum  eft  1 80.  vnde  parallelipedis  re- 
Iinquuntur  ^eT.Poifum  dare  dimidiumeiux- 
tatertium  modum  vni  parallelipedo  ,  & 
erunt  partes  3.  p.  qt.6.&z  3A'.  poiTum 
iuxtaquartum  modum  tribuere  totum  36. 
duobus parallelipedis,& parteserunt  i-p.p^. 
3.&  ^.m.^.j.Etinprimocafu  cubussequa- 
bitur  ^o.rebus  p.^^.In  fecundocubus  ?qua- 
bitur  30.  rebus  etiam  p.^^.Et  in  tertio rur- 
fus  eodem  modo  ,  fed  difcrimen  ell  jj  quo- 
niam  in  primocafu  30.  res  arquantur  cubis 
lolum,  infecundo  cubis  &  duobus  paral- 
lelipedis  :  in  tertio  duobus  cubis  &  quatuor 
parallelipedis. 
2     Ponantur  rurfus  e  1  2.  a c ^.24.  diuidam 
e  totum,  fed  melius  eft  reducere  ad  ter- 
tium  modura  diuidendo  dimidium ,  fcilicet 


fingulos  modos  Conrtat  hanc  «ftimatione 
inutilem  eflcmam  habemus  cubum  perpa- 
rallelipedaduo  vel  quatuor,  veJ  fexxqualia 
numero.  At  reliquum  ergo  eft  aliqua  vt 
pote  r  3  8  2 4.m.  1 2.  aut  m.6.  vel  m.^.fed 
hoc  diuifo  per  24.  qua?  eft  res ,  nullot 
poteft  prodire  numerus ,  igitur  cubns  non 
poceft  arquari  rebus  fub  aJiquo  numero  iu- 
tegrovcl  fradto. 

Simiii  racionefed  alia  tamen  caufao/ten-  j 
do  ,  quod  fi  a  c  fit  yi.  cu.  numeri  limplcx 
quod  non  poteft  fatisfacere.  Proponamus 
ergo  quod  a  c  fit      cu.  40.  &  e  fit  2. 
accipio  quartum  modum  m  lioccafu  ,  VS 
faciliorem  fcu  (impiiciorem,  diuidoz.  per 
cu,  40.  exit  ^,.  cuy  fuperficies  a  d,  cii- 
uido  a  c  per  arqualia ,  fit  Bz.  cu.  y.  duco  in 
fe  fit  y..  cu.  25.  decraho  B,? .  cu.~  relinqui- 
tur  ^i.cu.  i2T,huius^.addo&  decrdhoad 
Ei.cu.^.parcfseruntR-.cu.^.p.^.cu.^  2  \, 
&  ^..cu.5.  m.i?i.  cu.      12— ,Iftarum  igituc 
partium  duo  tantum  parallelipeda  faciunt 
2.reliquum  igitur  a  cubo  ^.cu.40.  manife- 
ftum  eft_  quod  necefie  liz  eile  mimerum ,  & 
eft.38.  igitur  diuifum  per  rem  qux  p.fc. 
cu.40.  neceftaiio  prodncit  r-.cu.  igicurnu-> 
merus  rerum  non  ^ocelt  .efle  num<  rus  verus, 
fed  Rt.cu.vt  fi  quis  dicat  cubus  .uquatur  re- 
bus,i^.cu.iao.p.io.hoc  autem  non  venitin 
vfum.Q^ixrimus  enim  nos  c.ibum  xquaJcm 
numero  rcrum,  &numero  feu  integro  fea 
fradlo.  Ec  dato  quod  incideremus  in  talem 
cafum  hoc  efiet  rat6  ,  nec  Iubemusregu: 
Iam  geueralem,  fed  poflec  inueniri ,  veluc 
in  binomiis  vel  recifis  provt  nunc fubiuo- 
gemus. 

Proponatur  nunc  (poftquampriores  tres  4 
modi  parum  vciles  funt ,  nam  piimus  eft 
nocus  etiam  fine  capitulis,&  eft  cuique 
obuiam,nec  eft  generalis  ,  nec  vcin  pluri- 
busialtem,  reliqui  duo  pror£usintftiles,iiec 
vlla  qt.  alia  fimplex  vt  ^.^.  vel 
vel^.  quadraca  poceft  eadem  rationeelle 
vtilis,  quiacubus  eius  neceilarioelfetege- 
nereprims^.&  detradtoe  recifo  ,  eigodi- 
uifo  per  rem  non  pofiet  exire  numeias 
vllus)  quod  ac  fitdua?      quadrata-,  dico 
quod  &  hic  modus  inutiJis  eft  ,  namde- 
trado  numero  e  relinquecur  cubus  reci- 
fum  ,  &  ica  non  poteft  diuidi  per  rem 
vt  prodeat  numcrus  ,  nam  in  cubo  bi- 
nomi)  vel  recifi  vbi  amba;  partes  1'inc  ra- 
dices  ,  non  poceft  prodire  numerus  ,  vt 
conflac. 

Et  neqne  potefta  c  efle  ^.^.vcli^.&.vel 
^.cu.quadrata,  quia  tales  perueniimt  adra-  5 
dices  eiufde  generis ,  vnde  detraclo  nuraero 
fiut  recifac  fed  recisu  non  poteft  diuidi  per  y . 

vllam 
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vllam  vnius  generis  ,  vt  prodeat  nume- 
rus,  igitur  non  poterit  eile  numerus  rerum 
vcrus  111  aequacione.  Scd  neque  ex  jji.  2.  8c 
e^.  1  S.  nec  ex  $i.  ^i.  Ki.  8.  &  2. 
n.mi  quamuis  tria  paraiielipedr.  in  prima 
finc  18.  &  in  iecunda  6.  reiinquuntur  ta- 
men  tres  naturae  dmeiiae  ,  vt  in  prima  fy. 
8.  &  ^i.  $i.  583 1.  &  JR£.  ^.23.328-0011- 
ftat  autem  quod  $i.  i^.  non  poteft  magis 
efle  commenfa  iti.  fimplici  quam  ^i.  fini- 
plex  numero.  Ergo  ^i.  ^i.  23328. 
nec  3>.  i^i.  5832.  polTuht  eife  com- 
menfie  cum  ^i.  8.  fed  n  eque  inter  fe  : 
quia^i.  5831.  fit  ex  fy.  18.  m  $i.  $i.  18. 
&  ty.  ^i.  23328.  fit  ex  6.  in  31.  iji.  1  8. 
at  6.  &  91.  18.  non  funt  commcniae ,  li- 
cet  diuifas  23328.  per  5832.  exeat  4.  & 
ideo  contingit ,  quia  diuifa  Bi,  $i.  23328. 
pei  Ri.  ^i.  5832.  exit  1^.  ^i.  2.  igitur  non 
funt  commenfae.  Cum  ergo  in  re  non  fmC 
nifi  duo  genera  quantitatum  in  diuidendo, 
&  eft  refiduum  cubi  tria  ,  non  poterit  pro- 
Cl)r"  *•  dire  numerus  rerum.Ec  ita  in  omnibus  fimi- 
iibus. 

Ex  quo  patet  qu6d  hoc  eft  generale,licec 
explicutrimus  de  parallelipedo  ,qualifcuque 
tnbuatur  pars  cubi  ipfi  numero ,  reliquum 
erit  plyrium  partium  non  commenfarum 
Ctr-  *•  quam  fint  in  re,  igitur  non  poterunt  eile  res 
fub  numero  aliquo. 

Ex  hoc  etiam  fequitur  quod  quo  plures 
erunt  eiufmodi  parces  incommenfae,  eo  fiet 
difcrimen  numeri  partium  cubi  detracto 
numero  a  partibus  radicis  maius  ,  ergo 
muko  minus  potent  refiduum  diuiium 
perrem  reddere  numeium  vt  proponcbatnr. 

Nec  poteft  eife  vna  ty..v.quadrata,  neque 
^  cuba,alcerius  generisrnam  fi  fit^i.quadrata, 
idem  fequitur  quod  in  fecunda  regula.  Sin 
autem  cubica  diftoluetur  ,ergo  non  poteric 
continere  rem,  id  eft  ^i.  v.  cu.  fub  aliquo 
numero.  Neque  iji.  V-  quadiata  iuncta  al- 
teri  fy-  firnplici  ,  nam  vt  dixi  in  corolla- 
rro  fecundo  praecedenns ,  quo  plures  fue- 
rint  partes  incommenfae  in  re,  eo  pluies 
erunt  in  cubo  in  comparacione  ad  reli- 
quas. 

Neceile  eft  igitur  vt  huiufmodi  aeftima" 
tio  vniuerfalis  fit  aut  fub  binomio  ,  in  quo 
fit  numerus  ,  aut  iri  quo  non  fit,  aut  tri- 
nomioin  quo  fit  numerus,  aut  in  quo  non 
fit,  aut  in  pluribus  nominibus  iri  quo  fit, 
aut  in  quo  non  fit,  aut  in  quantitate  fylue- 
ftri  ,  fcilicet  quae  non  fit  in  ahquo  genere 
radicum ,  nec  coropofita  ex  illis  ,  nec 
per  detractionem  reli£ta.  Velut  quanticas 
cuius  Ei.  duda  in  refidutim  ad  12.  pro- 
ducac  2.  vbi  capiculum  inuentum  non 
eilet. 


C  A  V  V  T  XI. 

Tartes  cubi  quot  &  qm ,     *fe  ncceft- 
tate  dlarum,  &  qru  incommenftt. 

REpetAMVs  igitur  &  dicamus 
quod  latuscubi,cuius  quantitas  quae.- 
ntur,  fi  debetsequari  cubus  duobus  tebus 
Tom.  IV. 


&  numero ,  oportebit  vt  cubus  tit  diui" 
fus  in  duo  faltem ,  ergo  latus  eius  >|na'm 
ex  vno  non  prouenit  nifi  vnum:  ei:go  in 
duo  faltem,  cum  erg6  fuerint  duKparcs,, 
dum  fit  cubus ,  neceile  eft  vt  fiat  quadra- 


tum  totius  t^  hoc  conftatex  tribus  parti- 
bus  diuerfisTOtura,d:  fi  prima  potentia  a  c 
&  a  b  fint  incommenfae  ommbus  inuicem 
incommenfis ,  nam  proportio  quadrati  a  C 
ad  id  quod  fk  ex  a  c  in  c  b  ,  eft  velut  a  c 
ad  c  b  ,  &  fimiliter  proportio  eius  quod  fit 
exac  in  c  b  ad    quadratum  b  c  eodem. 
modo  ,  ergo  quod  fit  ex  a  c  in  c  b ,  eft  in- 
commenfum  vtwque.  Quadrata  etiaiTi  a  e 
&  c  b  inter  fe  incommenfa  ergo  per  de- 
monftrata  ab  Euclide  erunc  tres  fuperficies 
in  quadrato  a  b  ,  quadratum  a  c,  c  b ,  du- 
plum  a  c  in  c  b  omnes  incommenfse,  cubus  §Lua>'t*  fi~ 
autem  a  b  conftat  ex  a  c  &  c  b  m  tres  di- 
ctas  fuperficies ,  &  fiunt  quatuor  genera 
corporum  :  vnumex  a  c  in  quadratuma  cj 
aliud  ex^b  c  in  quadratum  b  c ,  tria  ex  a  c 
in  quadratum  a  b,  &  tria  ex  b  c  inquadra- 
tum  a  c.  (Haec  autem  non  recico,  quia  re- 
vocare  velim  coriftrudlionem  cubi  in  me- 
moriam ,  fed  cum  alibi  fint  demonftraca  „ 
xl  poifim  quse  opus  elt  oftendere.)  Qiiare 
primum   quoe  fiurit  ex  a  c  in  quadra- 
ta  b  c  funt  incommenfa  cubo  b  c  ,  quia  f» 
habent  vt  a  c  ad  C  b,  St  eadem  ratione  quae 
fiunt ex  b  c  in  quadrata  ac,&  fimiliter  qua? 
fiunt  ex  a  c  in  quadrata 
b  c  ad  ea  quse  fiunt  ex    d     e     f  g 
b  c  in  quadrata  ac,    8.  12.  18.  27» 
funt  enim  omnia  vt  dixi 
in  prbportione  a  c  ad  c  b,  vt  a  lateire  vides-1 
Sed  pofui  numeros  vt  clarius  videres  prb- 
portionem  6c   ipfos  ducTius  mucuos  femel 
tantum,  repraefentantes  paralielipeda  ex  a  c 
in  quadracum  a  b  ,  &  c  b  in  quadratum 
a  c.   Dico  etiam  quod  perablurdum  effet 
accipere  partes  commenfas  inuicem  a  C  5c 
c  b,quia  fic  eflet  perinde  ac  fi  elTent  vna  3c 
eadem  quanticas.  Hoc  ftante  habes  proxi- 
mas  elle  incommenfas.  At  proportio  f  add 
eft  duplicata  ei  quae  eft  a  c  ad  c  b ,  vbi 
ergo  a  c  &  c  b  eifenc   poteftate  coh> 
rnenfas  d  &  f  eftent  commenfae ;  &  c  8c 
g.  Si  vero  fecunda  poteitace,  vt  fi  Vna 
eifet  numerus  alia  ^t.  cu.  vel  ambae 
cu*  commenfae  tunc  cubi  inuicem  eifent 
commenfi  ,  fed  ad  parallelipeda  vtraque 
incommenfi.  Etiam  ipfa  parallelipeda  iri- 
eommenfa  funt ,  vt  liquet  inter  fe  ,  quo- 
riiam  funt  in  proportione  a  c  ad  c  b.  Et  fi- 
milicer  fy.  quad.  2.  &  fy.  Cu.  quad.  32.  & 
^i.  quad.  3.  &  $i.  eu.  quad.  108.  frint 
commenfa:  poteftate  fecunda.  Primae  eninl 
duftae  ad  cubum,  producunt  ^i.  quad. 
8.  5c  yt.  quad.  32.  fecundae  ^i.  quadrata 
2?.&^i.  quadrata  1  8g.  qus  funt  inuicerri 
duplae.  Vnde  nbtandum  quod  aliud  eft  ^ 
cn.  eife  fecunda  poteftate  commerifas,  nani 
omnes  cales  funt,  &  earum  cubi  neeeiTa- 
Kk  i  .  ri§ 


\ 
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rio  funt  numeri,  aliudipfas  efle  commen 
fas  velut  Ri.  cub.  16.  p.      cu.  i .  vel  m. 
ipfae  enim  folae  funt  quarum  paralldipeda 
funt  nuineri ,  quod  demonftratur  :  nam  fi 
non  fint  commenfae  ac&cb,  igitur  nec  g 
&  f ,  nec  d  &  e  ,  fed  d  &  g  funt  numeri  , 
quia  cubi  ^i.cu.igitur  e  &  f  non  pofTunt  no 
efle  numeri.  Non  ergo  poteft  efle  a  b  com- 
pofitaex  duabus  yt*  cubicis  incommenfis  , 
quja  parallelipeda  non  elfent  numeri  ne- 
que  commer.fis  ,  quiaeflet  vi#^.  cub.  & 
cubus  totus  numerus.    Nullae  erg6  duae 
quanicitates  aliquo  modo  fi  non  adfit  nu- 
merus  poflunt  fatisfacere  parallelipedis  pro 
numero,  vt  reliquum  cubi  fatisfaciat  re- 
bus ,  nam  fi  omnino  fint  incommenfae  ion- 
Iongitudine  prima  &  fecunda  potentia  , 
erunt  quatuor  productaincommenfa :  ergo 
dato  quod  vnum  eflet  numerus  ,  tria  iiia 
reliqua  non  poflent  continere  duas  qua: 
funt  in  rebusnumero,ergo  non  datur  nume- 
rus  rerum.Si autem  eflenr  commenfae  longi- 
tudine,eflent  vna  quantitas,igitur  non  fa- 
£x  cap.  xo.  tisfaceret.Si  vero  commefae  pocentia  fecun- 
da,  &c  eflent^i.  cu.  cubi  eilent  numeri  non 
parallelipeda ,  fin  autem  non  elTent  yi.  cu. 
erit  e  ad  f ,  vt  a  c  ad  c  b  ,  fed  a  c  non  eft 
commenfum  c  b,  ergonec  e  cum  f ,  igitur 
duo  incommoda  fequentur  primum,  qu6d 
fi  vnum  parallelipedum  e*ft  numerus,  alte- 
rum  non  erit ,  quare  non  poterit  fieri  regu- 
la  generalis  Secundum  quod  aggregatum 
cuborum,  quod  erit  eiufdem  naturse ,  non 
poterit  vni  parti  conuenire  fecundum  nu- 
merum  ,  quiaeftin  proportionecommen- 
fa  ad  quamcunque  partem  cum  quadrato 
vnius  earum  ,  cum  ergo  fit  quadratum  non 
numerus,  nifi  quantitas  fit  Bi.  &  fi  fit,  tunc 
eft  contradidta,   conftet  quod  non  poteft 
fieri  aequatio.  Exemplum  di&um  eft  $i.  cu. 
quad  $2.  p.  y..  z.  cubus  fecundum  fimpli- 
cia  paraJlelipeda  ad  laborem  fugiendum  efl: 
fy,  quad.  72  p.       cu.  quad  2048.  p. 
cu.  quad  8192.   Hic  conftat  nullum  fieri 
numerum,  ideo  conuenire  non  poteft.  Di- 
co  modo  quod  nullum  paralielipedum  j>o- 
teft  in  his  fuppoficis  efle  numerus  .■  aliter 
fint  a&  h  non  fy.  cubica?  in  fecunda  po- 
tentia  commenfae ,  &c  producant  paralleli- 
pedum  c  numerum  fi  fieri  potefl: ,  &  quia 
funt  potentia  fecunda 

commenfae,capio  duas     a  b  c 

cu.  in  eadem  pro-    d  e.  f 

portione  d  &  e,  quae 
producant  f,  parallelipedum ,  erit  ergo  ex  di- 
ctis  f  R£.  cu.  numeri ,  at  c  numerus  eft  ,  er- 
go  proportio  c  ad  f ,  vt  numeri  ad  cu. 
taliseft  tdplicata  ex  Euclide  ei  quae  effc  a  ad 
d,  at  d  cu.eft  alicuius  numeri,  igitur  a 
eftnumerus,  vel  $i.  cu.  numeri  ,  quodeft 
contra  fuppofitum.  Sed  neque  poiTunt  efle 
potentia  prima  commenfae  partes  ,  quia 
fic  eflec  fadd  ,  &  g  ad  e,  vt  numeri  ad 
numerum.  Eifent  ergo  hce  duae  quantita- 
tes  ,  fi  igitur  vna  eft  numerus  reliqua  non 
poteft  continere  a  c  &  c  b.,  quae  funt 
longitudine  incommenfa:  :  fi  nulla  ergo  cu- 
bus  non  aequacur  nuroero.  Neque  poterunt 
«as  duae  parces  efie      v.  cu.  Quoniam 


fi  commenfae ,  erunt  vna:  lioc  autem  de- 
monftracum  eit  etle  non  pofle  ,  fi  meom- 
lTienfae  fient  quatuor  partes  in  cubo  in- 
commenGe, ,  ergo  vna  erit  fuperflua.  Re- 
linquitur  tandem  vt  vna  fit  numerus  alia 
^..vt  videbimus,  vel  vt  fitit  plures  quam 
dux  partes.  Videamus  ergo  de  tnbus  par- 
tibus  primum  cubicis  omnibus  ,  &  incom- 
menfis ,  vt  lunt     cu.  6.  y..  cu.  j.  &l  y.. 
cu.  2.  cognofces  autem  efle  incommenfas 
longitudine ,  quando  (  vt  dixi )  numeri  ttU« 
rum  dutti  in  quadratum  alterius,  non  pro- 
ducunt  numerum  cubum  ,  necjue  tunc 
cu.  vnius  ducla  in  alterius  quadratum  pro- 
ducit  numerum  ,  conuertuncur  eigo  flc 
producere  numerum  ,  &  mutuo  produce- 
re  &  numeros  producere   eodem  modo 
numerum  cubum  ,  Sc  radices  illas  com- 
menfas  efle.  Et  contraria  horum  etiam 
conuertuntur.  Ex  quo  tandem  concluditut» 
partem  illam  capituli  cubi  aequalium  rebus 
&  numero  non  pofle  confiftere  in  quantita- 
te  compofita  ex  duabus  ^i.  cubicis  fimpli- 
cibus  aut  vniuerfalibus ,  aut  numero  & 
fy.  cubica.  Nam  in  numero  &c  cubia 
oportebit  dare  ctibos  numero,  quia  erunt 
numeii,  ergo  in  numero  paruo  non  iatis- 
facient,  prasterea  parallelipeda  incommenfa 
erunt  &  duie  y..  cu.  Sc  in  re  non  elc  nifi 
vnapars  quae  fit  ^t.  cu.  igitur  non  erit  nn. 
merus  rerum.  Nequae  fi  ambae  partes  finc 
iji.  cu.  quoniam  fi  dederis  paralielipeda  na- 
mero  primum  non  conuenient  cum  necef- 
fario ,  fi  non  fint  commenfa ,  fint  fy-  cu. 
ergo  non  numerus.    Praccerea  cubi  erunt 
numeri,  ergo  non  poterunc  res  continere 
per  numerum  ,  cum  res  conftet  ex  duabus 
cu.  fic  enim      cu.  duilas  in  numerum, 
producerent  numerum.  Neque  poflumuj 
dare  vtrunque  cubum  p.  numero  vbi  nu- 
merus  fit  minor  quarta  parte  totius  cubi, 
vt  docuimus  ,  vbi  autem  eft  maior  veJ 
aequalis ,  damus  ,  &c  fit  iila  pars  capituli 
cubi  aequalis  rebus  &  numero,  qua  iam 
nota  eft,  igitur  reliqua  pars  in  hac  ae- 
quatione  nullum  habet  iocum.  Netjae 
poflumus  dare  difFerentiam  cuborum  nu- 
mero  ,  vt  in  fy.  cu.  p.  &c  m.  velut  cu. 
6.  m.  ^i.   cu.    2-  quia  parallelipeda  m. 
erunc  maiora  &c  p.  minora  3  ergocum  in  re 
^r.  cu.  p.  fit  maior  y..  cu.  m.  necefla- 
rio ,  nullo  modo  res  poterunt  contineri 
per  numerum  in  paralielipedis  ,  fed  bene 
iungendo  p.  cum  m.  &  m.  cum  p.  rerum 
Vum  cubo  fiet  ad  vnguem  capiculum  cu- 
bi,  &  rerum  aequalium  numero.  Sed  ne- 
que  a:ftimatio  poceft  conftare  ex  numero, 
&  ^i.  qnadrata,  vt  fit  generalis,  hoc 
enim  demonftratum  fupra,  neque  poteft 
conftare  ex  numero  &     v.  quadrata  quia 
in  cubo  erunt  duae  partes  prster  nume- 
rum  incommenfae  (  quia       v.  non  eft  C*f. )  > 
potentia  prima  commenfa  numero)  &in^w' 
re  vna  tantum  ergo  non  conftabit  nume- 
rus  terum.   Neque  ex  numero  &  v. 
cu.  quoniam  oportebit  dare  cubos  nume- 
ro,  &c  parallelipeda  eruntduo  incommenfa, 
ergo  vtprius  cum  fittantum  vna^.  v.  cu. 
non  poterunc  res  numero  aliquo  contineri  ih 
-  cubo. 
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cubo.  Iam  ergo  vcntum  eft  necelTario  ad 
Triarios,  fit  ergo  a  b  diuifa  in  tres  partes  , 
qu#  omnes  (inc  fy.  cu.  incommenfse,  nec  in 
eadc  proportionej  &  conftat  quod  fient  odo 
genera  corporum,vnum  quoderit  numerus 
qui  conftabit  ex  cubo  fingularum  parttim. 
Cum  enim  a  c,  c  d,d  b,  fint  ^.cu.numerorui 
eruntcubi  earum  nnmeri :  quare  &  aggre- 
gatum  eorum  numerus.  Secundum  corpus 
conftabit  ex  fexcuplo  corporis  ,  cuius  lacera 
funt  omnes  partes  fcilicet  a  c,  c  d,  d  b  ,  .iam 


1 


ergo  habes  nouem  corpora.  Reliqua  de- 
cemofto  cum  fmt  tria ,  &  tria  a^qualia  , 
erunt  ergo  fex ,  primum  conftabit  ex  c  d  iti 
triplum  quadrati  a  c  ,  fecundum  ex  b  d  in 
triplum  quadrati  a  c ,  tertium  ex  a  c  in  tri- 
flurn  quadrati  c  d ,  quartum  ex  b  d  in  tri- 
pJum  quadrati  c  d,  quintum  ex  a  c  in  tri- 
plum  quadrati  b  d,  fexturh  ex  cd  in  triplum 
quadrati  b  d  ,  ciira  ergo  fmc  feptem  partes 
incommenfx  in  cubo,  6V  tres  tantum  in 
te,  cubus  rion  poterit  xquari  rebus  fub  ali- 
quo  numero.  Oftendo  modo  quod  ita  fit : 
i  nam  in  fuperficie  a  g  funt  tria  quadrata  a  e» 

raiElem*'  6  ^ *:  ^  x  fuPerficies  qu^rum  binx,  &  bi- 
nac  funtarquales  d i  ee  h„  ic  &  1  h  k,&  1  f  f  k. 
At  exa  c,cd,db3in  fua  quadrata  fiunttres 
cubi,  ex  ac  vero  in  f  l,f  k.idena  fit  quodex 
cd  in  dlh  k,& exbd  inde,e  h,  igitur  con- 
ftat  de  noueru  iam  corporibus  in  duo  reda- 
«ftis.  Dico  rhodo  quod  ex  vna  parte  in  qua- 
dratum  alterius  fiuut  tria  corpora,  vtpote 
ex  a  c  in  e  d ,  e  h,  &  ex  c  d  in ,  fiunt  tria  pa- 
rallelipeda  ex  c  d  in  quadratum  a  c,  igitur 
ciim  binae  quantitates  reliduae  multiplicen- 
turin  quadratum  tertiae  fient  fex  aggregata 
extribuspafallelipedis,  omnia  igitnr  vigin- 
ti  feptem  redu&a  ad  octo. 


C  A 


X»  V  T 
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J>e  modo  demonfiranii  geometrice  aJH- 
mationem  cubi  &  nttmeri  *t[tta- 
Vmm  quadratis. 

S t  k  x  quadrata  duodecim  sequatia  cu- 
bo,&  centum  nonaginta  duobus  nu- 
mero,  gratia  exempli,  &  conftat  exlupra- 
dictis,  quod  fi  humerus  eflec  maior  ducentis 
OjUinquaginta  fex  ,  quod  propoficurh  eflet 
falfum  ,  &  fi  eflet  ipfe  numerus  ducenti 
ouinquagihta  fex  ,  qubd  iatus  cubi  dlet 
Tm.  1K 


o£to  feu  bes  eiufdem  numeri  quadratorum, 
&  ideo  propofuimus  numerum  illo  mino- 
rem.  Et  ex  eifdem  conftat  quod  fi  nufherus 
eflet  dimidium  maximi  numeri ,  fcilicet 
centum  vjginti  odo»  qu6d  res  eifet  tertii 
pars  taumcri  quadratbrum  propofitorum  p 
quia  proportio  quadrati  beffis  ad  quadra-r 
tum  trientis  eft  velut  beflis  ad  id  quo4 
prouenit  diuifo  centum  viginti  o<5to  folidd 
propofito  per  quadratum  beffis  ,  quod  eft 
fexaginta  qtiatuor  i  exit  enim  duo  qui  elt 
quarta  pars  o€to  ,  vt  fexdecim  quadratuni 
quatuor ,  trientis  eft  quarta  pars  fexaginta 
quatuor  quadrati  octo  beffis  numeri  qua- 
dratotum  propofiti.  Nos  ergo,  fumpfimui 
alium  numerum  ab  his  vt  dixi.  Ptopbna- 
tur  ergo  corpus  folidurri  d  q  t  z  tecTriH- 
neum  6c  sequidiftancium  laterum  a  c  fu- 
perficierum  ,  cuius  ima  fuperficies  fit  d  q  C 
quadrata  ,  &  fit  totum  folidum  centurri 
nonaginta  duo  i  fcilicet  humerus  propofi- 
tus,  &  eius  altitudo  fit  linea  d  z,  &  fit 
a  b  data  duodecim  sequalis  i  fcilicet  nu- 
mero  quadratorum  propofico,  &  diuifa  ita 
vt  b e  fit  dupla  ad  e  a.  Et  duabus  cb  & 


d  q  fubtendatur  Iinea  qusdain  ti,  &fic 
d  z  ad  a  c  ,  vt  e  b  ad  u  ,  erit  ergcJ 
quadrati  e  b  ad  quadratum  q  t ,  vt  e 
b  ad  u ,  quare  vt  d  z  ad  a  c  :  i^itur 
folidurn  quod  fub  a  c  &  quadratb  e  B 
a?quale  folido  d  q  t  2  ,  propofitum  igi- 
tur  eft  fic  diuidere  a  b  ,  vt  foiidutri  ex 
vna  parte  in  quadraturii  alterius  fit  *- 


»4 


quale  fblido  ex  a  c  in  quadratum  e  k 
Et  hoc  nos  docet  facere  Eutocius  Afca- 
Kk  ?  lonita 


39°      -De  Regula  Aliza 


lonica  in  fccundum  de  Sphsera  »  &  Cy 
lindr®  bifariam,  fed  fufnciac  adduxiire  pri- 
mam  illius  demonftrationem.  Non  addu- 
cam  autem  propofitiones  ex  Euclide  tan- 
quam  notiffimas,  erigo  ergo  a  c  ad  perpen- 
diculum  fuperab,  &  compleo  fuperfictem 
a  b  e  f,  &  duco  c  e  vfque  occurrat  f  b  in 
g,  &  compleo  fimiliter  fuperficiem  aequi- 
diftantium  laterum  h  g  e  f ,  &  duco  ex  e 
«qaidiftantem  c  h  ,  qua:  fit  1  e  k  ,  & 
refecetur  g  m,  arqualis  d  q,  &  duabus  lineis 
a  b  &  e  bfubtendatur  in  cominua  propor- 
tione  f  n.  Ducatur  ergo  fuper  g  f  axc  para- 
boles  quas  tranfibit  per  m,  vt  ortendam,  & 
fimiliter  ex  b  ,  ducatur  circa  coincidentes 
h  c  &  c  f  hyperboles  qusc  cranfibit  per  k, 
perearurfus  qua?demonftratafunt  ab  Apol- 
lonio  in  fecundo  conicorum  Eiementorum. 
Vbi  ergo  fi  diuident  k  b  &  m  f  in  x,  ducam 
t  x  f  acquidiftantem  a  b  &  x  p  asquidiftan- 
tem  r  c,  qua;  fecabit  a  b  in  o  ,  quem  pun- 
itum  dico  efle  qiuefitum.  Ducam  ergo  e  o 
«juam  oftendam  percingere  ad  f,  quia  ergo 
vt  e  a  ad  a  c,  ica  quadratum  b  e  ad  quadra- 
tum  g  m,  &  idco  rectanguli  ex  c  f  in  f  n  ad 
idem,  at  vt  e  a  ad  ac,  icae  f  ad  fg  ,  &  vc 
c  fad  f  g  fic  quadracum  c  f  ad  id  quodfub 
c  f>  f  g ,  quare  vt  id  ^juod  fub  c  f ,  f  n  ad 
quadracum  g  m,  ica  quadratum  c  f  ad  id 
quod  (ubc  f,.  ( g.  Jgit&H?  qtudratum  c  fad 
id  quod  fub  C  f,  f  n,  vt  id  quod  fub  c  f» 
f  g  ad  quadracum  g  m.    Ac  vc  quatfra- 
tum  c  f  ad  cont-emumfub  c  f  f  n  ,  ita 
c  f  ad  f  n  ,  &  vt     f  ad  f  n  ,  ita  con- 
tenti  fub  c  f ,  f  g  ad  cbntcntum  fub  f  g 
&  f  n,  igiturvt  c  f :  f  g  ad  quadratumg  rn, 
ita  contenti  fub  c  f  ,  if  g  ad  concentum  fub 
gf,  f  n,  igitur  quadratum  g.m  a^quale  ei 
t*r  mn*m  qUod  fic  ex  g  f  in  f  n.  IgitJr  g  m  eft  medi* 
'     '  proporticneinter  gf  &  fn.Du&aergopara- 
bola  ex  primo  Conicoru  Apollonij  per  f , 
ita  vt  ducta?  poflint  ad  f  n  axe  g  f  cadet  in  m 
pun&um,quod  eft  primum.  Et  quia  h  eeft 
squalis  e  f,  funcenim  fupplementai  erunt 
h  1  &  a  f  aEquaiia,  &  coincidentes  h  c ,  c  f. 
Ergo  hyperbole  du&aex  b  refecabit  propor- 
tione  refpondentem  fbipfigfexgh:  igi- 
tur  cadet  in  k,  quod  eft  fecundum.Cum  er- 
go  h  c  &  c  f  fint  coincidences,&  re&angu- 
Ia  r  x  p,  &  a  b  f  tangant  hyperbofern  ,  igi- 
tur  inuicem  funt  aequalia  ,  detradta  igitur 
communia  o  p  c,  eruntduae  fuperficies  a  r 
x  o  &  abp  f  zquales.  Et  cum  fint  fupple- 
mentaeruntcircaeatadem  diametrum,  Igi- 
tur  co  cadet  inf,quod  cft  tertium.  Quo- 
niam  ergo  c  f  ad  f  f  ,  vt  c  p  ad  p  o  3  &; 
ideo  vt  a  o  ad  ac,  &  vt  c  f  ad;f  f  ita 
contenti  fub  c  f,  f  n ,  quod  eft  quadracum 
c  b  ad  concentum  fub  f  f,  f  n,  crit  qiiadrati 
c  badcontencum  fubff„f  n,  velucoa  ad 
a  c,  &  contentum  fub  n  f ,  f  f  aequale  qua- 
?*r  ttigefi.  drato  f  x  ,  propter  parabolam  allumptam, 
vndlclZr  fuPer  nf'  'S"^  ^«adrati  eb  ai  n  jadratum 
Vlementoru.  °  ^         cft  3?quale  quadratoxf,  velut  oa 
ad  a  c ,  igitur  folidum  ex  a  oin  quadratum 
obeft  aequalc  folido  ex  a  c  in  quadratum 
c  b,  quod  fii.it  demonftrandum.   Et  fuit 
quartum,  liqm  t  autem  quodratio  conftru- 
cTrionis  huius  problernatis  pendet  ex  his 
duobui,  primum  qyod  afrumpto  punc>o  n 


asqualiter  diftante  a  vertice  parabolcs ,  qui 
eftf,  ica  vt  paraboles  refecet  asqualern  ex 
perpendiculari  ducla  ex  n  ad  parabolem  ipfi 
n  f  femper  ducta  ad  perpendiculum  ex  illo 
axe  gf ,  quantufcunque  fit  ad  parabolem, 
media  illaeftinter  n  f ,  6c  lineam  a  vcrtice 
ad  punclum,  ex  quo  perpendicularem  edu- 
xifti.  Alcerum  pendet  ex  conftrudione  hy- 
perboles ,  nam  cum  duc>a  ad  perpendicu- 
lum  fupev  axe  ,  &c  axis  inciderint  in  dua« 
reftas  ad  perpendiculum  ,  illa?  in  quas  inci- 
dunt ,  vocancur  coincidentes ,  &c  femper 
faciqnc  fuperficies  xquales  extra  concentas. 
Vc  in  exemplofumpnopuncTiok  cum  verti- 
ce  k  e  eft  iqualis  c  b,  &  fumpto  punfto x 
cum  vertice  fit  x  c  ajqualis  eidem  c  b.  Ex 
quo  fequitur  manifefte  quod  x  c  eft  asqualis 
k  c ,  ideo  boc  euenit ,  quia  femper  k  eft 
asqualisxJ,  vbicunque  punctus  x  ftatua- 
tur.  Appareterg6  quod  fuppofita  a  b  1 1. 
femper  f  nerit  eadem  quia  in  proporrione 
ad,  a  b  &  e  b,  &  ideo  y-^-.  Ec  fi  dq tz  f  o- 
natur  191.  cricae  j.&fi  n8.  erit  a  c  2. 
&  fi  64.  crit  1 .  Et  in  primo  cafu  x  c  fem- 
per  erit  $6  iu  fecundo  24.  in  tertio  erit  12. 
Pofita  ergo  f,  f  quad.  c,  erit  x  f  m  omni  ca- 
fu  resnumero  §i.       igitur  rx  erit  12.  m. 
rebus      jj-,  quiaergo  x  p  eftaequalis  ff, 
erit  fuperficies  rp,  atque  ideo  a  f  12.  quud. 
m.  cu.  y..  5T,  &  hocpoteft  efie  axpialejtf. 
&  2  4.&  12.  velcuicunquenumero.  Cum 
ergo  reduxerimus  ad  vnum  cubum,ficntia 
omni  cafu  S.  quadrata,  fcilicet  dudaquan- 
titate  a  b,  quar  eft  1  2.  per  f  n,  quae  eft  5-, 
fic  64.  tum  eft  $.  Igitur  fuppofita  a  b  folum 
12.  quantumcunque  /Ic  ioJidum  d  q  t  z, 
ctunt  femper  8.  quadrata  acqualia  cubo  & 
numero,  qui  producitur  ducta  a  c  &  a  b ,  & 
produ€toin  y..  5^-,  i\  crg6  b  c  fit  36.  eric 
numerus  691  2.  &  fi  fuerit  24-erit  ^..^172. 
&  fi  fuerit  12.  erit  $1.  i^S.  Et  xftimatio 
in  fe  ducla  producet  f  f,  quae  ducla  in  n  L 
&c  eius  fumpta  radice  proueniec  f  x  pars 
quaefita,nam  ipfa  cft  arqualis  o  b.  Erg6  da- 
c^a  in  fe,  &  detracla  ab  a  b,  &  vno  inake- 
rum  dudto  proueniec  folidum  d  q  t  2.  Et 
ideo  faciiis  operatio  Geometrica  diftlcilli- 
ma  aft  arithmecice,  nec  etiam  fatisfack. 


C  A  P  v  T  XIIL 

Dt  inumtione  fartium  trinornij  cuhiciy 
quod  cubum  froducit  cum  duafas 
fartibtts  tmtum  cubkis. 


ET  dico  modo  quod  fi  aflumatur  trino. 
nomium  cubicum,  ex  cuius  duclu  par- 
tium  producatur  numerus,  qn6d  producen- 
tur  duac  partes  tantum,quaz  finc  ^cubicar, 
fed  in  re  func  tres  partes  cubica;  incom- 
menfa: ,  vt  diclum  eft  ,  igicur  partes  cubi 
non  polfunc  continere  parces  rerum  fecun- 
dumnumerum.  Exquo  fequitur  quddcum 
res  fuerit  ex  cnbus  radicibus  cubicis  in  con- 
tinua  proportione  »  qn6d  idem  (eqae- 
tur,  nam       cu.  12.  p.      cu.  6.  p. 
cu.  5.  producunt  quantum  mediaduda 
ad  cubum  ,  igitur  inuicera  duda  produ- 

cunt 
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hnj.      CUr»t  31.  cu.  ntf.qia:  cft  6  Hoc  igitur 
/<*;<  £/*/».  g-netaliter  fic  demonftratur.  Supponatut 
trinomium  cubicuro  a  b  c  d  ,  folum  cum 
hac  conditione  ,  quod  corpus  ex  a  b,  c:  d 
fit  numerus  ,  conftat  ergo  quod  funt  no- 
uem  corpora,  qux  func  aequaiia  numero. 
Reliqaa  decenn  o£to,  fiunt  tria,  vtdictum 
eft ,  ex  a  b  in  quadratum  b  c  ,  6c  ex  c  d  in 
quairatum  a  b,  quz  dico  efle  commenfa, 
velut  &  ex  b  c  in quadratum  c  d.  Nam  quod 
;6t  ex  a  b  in  quadrarum  b  c ,  ad  id  quod  fic 
cx  c  d  in  in  quadratum  a  b  fe  habet ,  vt 
quadratum  bc  ad  id  quod  fit  ex  a  b  in  cd, 
at  quadratum  b  c  fe  habet  ad  id  quod  fit 
ex  a  b  in  c  d,vt  numerus  ad  numerum,  nam 
cx  b  c  in  quadratum  fuum  fit  cubus  ,  qui 
cft  oumerus ,  &  ex  b  c  in  re<£kanguluro  a  b, 
in  c  d  ,  fit  parallelipcdum  zquale  numero, 
igitur  proportio  b  c  quadrati  ad  fuperficiem 
a  b  in  c  d,  eft  velut  numeri  ad  numerum,  ea 
iguur  ratione  etiam  qucdex  b  cin  quadta- 
tum  c  d,  igitur  fient  duo  tantum  ]£.  cu.  in- 
commen(a?,at  in  radice  funt  tres,igitur  non 
poflunt  res  sequari  cubis  aflumptar  per  nu- 
merum.  At  ft  propofueris  partem  numer 
tum  velui  ^i.  cu.ji.p  %i>ctt.i6.$.i,  proue. 
riiuntijt  p.^i.cu.i  5 107 i.p.^.cu.  118000. 
Ideo  cum  fit  longe  minor  proportio  qnam 
partium  rei,non  poterit  cubus  xquancer* 
Cnf  .jt.     to  numer°  rerum.vide  etiam  infr^. 

I  1   1  *m.  » 

C  A  V  V  T  XIV. 
Vt  inuentiom  gtmrif  aflimatimh. 

CVm  fit  conftitutum  quod  «flimatia 
cabi  8c  numeri  fit  duplex,  aut  bino- 
mium  &  fuumrecifum  primum,  aut  recir 
fum  quintum  ,  &  ex  vtraque  fiataeftimatio 
cubi  aequahs  tebus  &  numero  neceife  eft, 
vt  curn  ex  bmomio  &  fuo  reciro  fiat  nume» 
rus ,  tJcex  recifo  quinto  ,  &  numero  bino- 
mium  quintum ,  vt  capituli  cnbi  «qualis 
rebus  &numero  fit  tantum  inuenta  aeftima- 
tio  binomij  quinti  vltra  nuroerum.  Ideo  pri* 
mum  quaera,mus  habita  ir.ftimatiarie  cubi 


fyf.il.Ar- 
Xhmugnt. 


Tiie  tapj 
fnfra. 


Si  numeri ,  led  non  dati  arqualium  rebus, 
numerum  rerum  &  zquationis.  Propofito 
ctgo  binomio  primo  vel  qus.i  to ,  aut  refi- 
duoeorum  ,  feu  ttfiduo  ftcundo  aut  quin- 
to  ,ducatur  pars  qua  cfl  ni  irurns  in  fc  8c 
triplicetur,  &'ei  addatur  quadratum  pards» 
qua:  eft  radix  ,  &  conflabitur  numerus  re- 
rum.  Deinde  pro  numero  acquationis  du- 
plica  partem  ,  qux  eft  numerus ,  cV  d  c  iii 
fe ,  &  relid  jum  a  numero  rerum  ducatur  iti 
idem  djplum  numeri,&r  fiet  nwmerussqua- 
tionis.Exemplom  fy.J.tti.i.  Primum  duc  2» 
in  fe  fit  4.  tnplica  fit  iz.  adde  quadratum 
7.  fic  7.  6c  totum  19  numerus  rerum.In- 
de  pro  nnmero  scquationis  dupla  2.  fit  4. 
duc  in  fe  fit  16.  diflhrentia  319.  numero  re- 
rum  e't  i.  duc  in  4.  duplum  %.  fit  1 1.  nu« 
merussquationis.  Igitur  t.  cu.p.n.  arqua» 
tur  u.rebus.  Huius  caufa  eft  quodpofitaab 


c  J 

n 

3  c 

rediuifa  ,  quomodocunque  in  c,  ita  quojJ 
b  c  fit  numcrus ,  &  a  c  aha  quantitas ,  6c 
iuxta  quadratum  bcaddantur  duo  aliaqua" 
drata  ei  a:qua!»a,  &  eadem  fumantur  cum 
quadrato  a  c  pro  numero  rerum^  ilia;  res 
erunt  a^quales  cubo  aflumptK  line*  a  b  cum 
eo  quod  fit  ex  duplo  b  c  in  diftcrentiam 
numeri  reruma  duplo  quadratibc»  quod 
fu  bd,  nam  fVtria  quadrata  b  c  cum  qua- 
dratoac  funt  numerus  rerumfergo  res  funt 
arquales  tribus  cubis  b  c ,  &  triplo  a  c  in 
quadratum  b  c,  &c  cubo  a  c,  &  paralleii- 
pedo  ex  b  c  in  quadratum  a  c,  detraho  igt» 
tur  cubum  a  b  ex  illis  corporibus ,  relinque- 
tur  dirrerentia  dupli  cubib  cduplo  b  c,  ira 
quadratum  a  c,  at  vcro  numerus  ex  fup^  q- 
fito  fit  ex  duplo  b  c  in  differentiam  e  f,  a 
numero  rerum  qu»  eft  quadratum  b  c,  mi- 
nus  quadrato  a  c,  nam  quadratum  c  £ con» 
tinet  quaterquadratum  bc&rnumerus  pf* 
rum  continec  quadratum  b  c  ter  &  infu» 
per  quadratum  a  c  ,  igitur  fado  g  a»quali 
quadrato  a  c>  duplum  quadrati  b  c  excedic 
numerum  rerum  in  gnomone  g,  at  demon» 
ftratum  eft  quod  res  exeedunt  cubum  a  b8 
in  diffbrentia  dupli  cubi  a  b,  ab  eo  quod  fic 
ex  b  c  in  quadratum  a  c,  quod  eft  g,  ideo- 
que  in  duplo  b  c  in  gnomonem ,  igitur  nu- 
merus  hic  additus  cubosquatur  rebus.ldem 
dices  fi  numerus  eifet  minor  radiee ,  fed  a  h 
xefiduum  3  eodem  enim  modo  procedit  de- 
monftratio  ,  fed  oportet  mutare  figuvas. 
Idem  vero  contingit  vbi  cubus  fic  arquali* 
rebus  tk  numero  ,  &  fit  binomium  fecun- 
dum  a,ut  quincum ,  vt  fit  numerus  rerum 
triplum  quadrati  b  c,  cum  quadrato  a  c  erit- 
quc  numerus,  id  quod  fit  ex  duplo  c  b  irj 
dirTcrentiam  quadrati  c  f,  a  quadrato  dupli 
b  c,  quod  fit  f.  Etunt  enim  tres  triplum  cu- 
bo  b  C,  triplum  paraUelipedi  a  c  in  o^uadrar 
Kk  4 
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tilrn.  b  c ,  cubus  ac,  & parallelipedum  ex 
b  c  in  quadracum  a  c,  detrahantur  haec  o£to 
corpora  ex  cubo  a  b,  relinquetur  differen- 
tia  ciibi  a  b,  ab  o£to  corporibus  duplum  b  c 
in  quadracum  a  c,  a  dupbcubi  b  c,  at  nu- 
rnerus  fit  exfuppofitcrex  duplo  b  c  in  difTe- 
rentiam  c  f.  quadrati  a  tribus  fupcrficiebus 
quadratis  bc,  cum  quadratoa  c,  h«C  au- 
lem  eft  quantum  differentia  quadrati  a  c,  a 

.  quadrato  b  c,  cum  triplum  quadrati  b  c  fic 

commune  vtrifque  quantitatibus,  fiat  igi- 
tur  g  quadratum  b  c  in  quadratoa  c ,  cum 
fitminus  ergo  numerus  sequacur  duplo  bc 
in  gnomonem  g ,  cubus  autem  a  b  excedit 
res ,  vt  demonltratum  eft  tti  difrerentia  du- 
pli  b  c  in  quadratum  a  c ,  a  duplo  cubi  b  c, 
fedduplum  b  c  in  gnomonemg  eft  aequale 
duplo  exceffus  b  c  in  quadratum  a  c,  a  du- 
plo  cubi  bc,  quoniam  func  ea:dem  altitudi- 
nes  &  fuperficies,  ergo  cubus  a:quacur  re- 
bus  &  numero  aftumpcis. 

Corm.  "  Ex  hoc  patet  quod  hsc  «quatio  eft  in- 
a^qualis ,  ideoque  neque  generaliter  poteft 
tradi  regula  ,  nam  numerus  datur  duplo 
parallelipedi  minoris  partis  in  gnomonem, 
qui  eft  difFerentia  quadratorum  partium, 
liquetetiam  qucd  talis  gnomo  in  omni  ca- 
fu  eft  arqualis  rebus  folis  ,  ybi  partes  fup- 
poCitx  finc  dimidium  numeri  plus  vna  re, 
&  minus  vna  re. 


C  A  P  V  T  XV. 

Ve  imentione  fartium  rei  perpartescubi. 

VBi  propofita?  fint  partes  cubi  a  c  no- 
ta:,  ex  quibus  velis  fcire  quantitacero 
lineaz  a  c  Quinque  fuppofitis  id  ages  co- 
gnitis.  Primum  vtfcias  propottionem  par- 

i  *  1 
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tium  fingularum  aut  exceifum  ,  quae  conti- 
netur  his  regulis.  Prima,proportio  cubi  ad 
cubum  eft  tnplicata  laccns  ad  latus.  Secun- 
da,proporcio  cubi  ad  paralleiipedu  u,  ;  1  od 
iic  ex  quadrato  lateris  lui  eft  vt  p  irti-.m  li- 
ntx.  Tercia,  proportio  cubi  ad  paralleiipe- 
dumalternum  eit  ,  vt  paicium  iiaex  dupli- 
cara-  Quarta  proporcio  parallelipcdorum 
inuicem,elt  vc  panium  linese.  Quinca,  pro- 
portio  aggregaci  euborum  ad  aggcegacura 
iuorura  mutuorum  parallclipcdorum eft  ve«  - 


laAliza, 

lut  aggregati  quadratorum  partium  line*, 
detrafto  parallelogramo  ipfarum  ad  illud 
parallelogramurn.$exta,proportio  cubi  cum 
parallelipedo  proximo  ad  paralleiipedum 
alternum ,  cum  alio  cubo  eft  vt  partimn 
linexduplicata.  Septima,proportio  iggre- 
gaci  ex  cubo  &  parallelipedo  alternd  ,  ad 
aggregatum  ex  parallelipedo  proximo,& 
alio  cubo  eft  velut  parciumlineae.  Octaua, 
difFerentia  aggregati  ex  cubo ,  &  triplo  pa- 
rallelipedorum  alternorum  ,  ab  aggregato 
parallelipedorurn  trium  proximorum ,  & 
alcerius  cubi  eft  cubus  differencia:  partium 
lines.Secundum  fuppofitum  debet  reducere 
parallelipeda,&  cubosfemperadvnum  pri- 
terquam  in  hac  octaua  regula,  vt  vnum  vni 
compatetur.  Tertium  fuppofitum,  propor- 
tiones  partium  reducuntur  ad  proportio» 
nem  1 .  cu- 1 .  quad.  i.  pof.  Sc  i.  ipfius  pro- 
portionis,  itavc  1.  pof.  fit  ipfa  proportio. 
Vnde  fi  quis  dicat ,  fuit  parallelipedum  4. 
&  refiduum  cubii04.  dieo  tu  fcis  xonltitu- 
tionem  cubi ,  &  pones  1.  cub.  p.  r.  prore 
p.  u  tk  habebis  1.  cu.  p.3.  cu.  quad.  p. 
eu.  p.  1.  &  hoc  eft  in  ptopoctione  ad  1.  cu. 
vt  ioS.quodfit  refticuco^.  adio4.  ad4- vt 
xj.  ad  1.  fy.  autem  cubica  i.cu*  cu.  p.j.cu, 
quad.p.j.cu.  p.  1.  eft  i.cu.  p.  1.  radix  cu.  1* 
cu.eft  i.pof.  qt.  cu.27.  eft  3.  igitur  i.cu.p. 
\.  asquacur  3.  pof.  Ec  in  hoc  fuppofito in- 
greditur  fcientia  compoficionis  cubi  ex  cu- 
bis  pautium,  &  fex  Darallelipedis,quorum 
tria  funt  fimilia  &  xqualia ,  &  tria  fimilitcr 
incer  fe ,  &  quod  fiunt  ex  vna  parte  in  alce- 
rius  quadratum  &  cognirio  extrahendi  jji; 
cu.  &  quadracam,  3c  diuidendi  per  comma- 
nem  diuiforem,  cum  fuerintplurcs  deno- 
minationes.  Qiiartum  fuppofitum  eft  ,  vt 
fcias  quoddum  volueris  iungete  aliquas 
eiufdemgeneris  autdecrahere.diuides  vnum 
per  aliud  ,  &  accipe      illius  generis  pro* 
uencus,  6c  pro  additione  adde  1.  &prode- 
tra£tione  auferco  ,  &  quod  fit ,  ducito  ai 
quadratum ,  fi  fuit  jjt.  quadrata  s  vel  ad  cu- 
bum  ficuba,  &  produdtum  multiplicabis 
per  diuiforem  ,  &  quod  prouenic  eft  qux* 
ficum.  Quintum  fuppofitum  eft,  vt  adiuuc* 
te  cum  regulis  generalibus  AIgebraticis,& 
de  modo. 

Si  quis  ergo  dicat  cubus  &  duo  paralle* 
lipcda  alninlecus  funt  14.  &  cubusaltct 
cumduobus  parallelipedis  iS.igiturpei  ter- 
tium  fuppofitum  i.cub.p.2.pol.  eft  fefqiii- 
tercium  1.  qnad  p.  i .  &  aequale  2y  quad 
p.  i^-  &  habebis  rerum  p.  ~y  squalia 
cubo  &  rei  xflimatio  cum  ipNQ^dl  rei 
eeftimacio. 

Et  geneialicer  pofito  vrio  ctibo,  putaab 
cum  quartis  parte  nota  erit  reliquum  no- 
curn.  Quia  abnota  :  ergo  fi  cubus  b  c,igi- 
curb  c,  igicur  parallelipeda  .  vel  fi  paralle- 
lipedum  diuifo  eo  por  a  b,vel  quadratum  2 
bprodibit  b  cigitur  tota  a  c. 

Ex  difficilionbus  aucem  modis  prinnis 
eft  cum  cubi  &  tria  parallelipeda  proxima 
cognita  funt  :  habebis  tamen  rei  arftima- 
tionem  b*.  cubica  totius,veIut  vnum  aggre- 
gatumfit  48.  aliud  16.  erit  res  4.  Jatus  cu- 
bicum  64.  totius.  Secundum  adhnc  diffi- 
ciiius  ,  cum   cubi ,  &  duo  paralldipeda 

proxima 
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proximanota  fucrint ,  nam  nec  ltcebit  aile- 
qui  rem  ,  vt  in  priore ,  fubi&cet  tamen  in- 
uentioni ,  &  habet  asqualitatem.  Vltimum 
tft,cum  eft  anomalum,  vt  aggregatum  ex 
ex  duobus  parallelipedis  vnius  geneiis  ,  & 
vno  veltribus  cx  aliogenere,  vel  duocubi 
cum  vno  parallelipedo,  vel  duobus  ex  vno 
genere,  alioex  alio  genere  ,  velcubus  & 
tria  parallelipeda  vnius  generis  eum  paral- 
lelipedo  alcerius  generis.  Et  ita  de  aliis  mo- 
dis  in^qualitatis. 

Demum  eft  compofitio  notior  cubi  cum 
duobus  paralielipedis  proximo  ,  &  vno  re- 
motiore ,  nam  primum  talia  aggregata  funt 
in  proportione  partium  lineae.  Et  fingula 
eorum  habent  radicem  quadratam  ,  velut 
vnum  fit  20.  aliud  80.  eric  proportio  par- 
tium  lateris  totius  cubici  quadtupla,  igitur 
ponemus  vnam  1.  pof.aliam  4.  inde  produ- 
mus  <J4.cu.p-48.cu.p.i2.  cu.p.  i.ou.  &  hsec 
func  ^equalia  100.  res  igitur  eft  ^i.cu.—.  Ali- 
cer  ponemus  proportionem  1 .  quad,  erunt 

l.CU.qd.p.^.qdqdp.  j.qd.p.I. 
I  .cn.qd.p.  2.qd.qd.p  1 .  qd. — 1.  cu.  p.  u  pof. 
I.qd.qd.p.2.qd.p.  t. 
4.qd.qd.p.8.qd.p.4- — 2.qd.p.2. 

 PQf-  

partes  vt  a  latere  :  didolue  in  duo  aggre- 
gata  propofita,  habcb.s  partes ,  vt  vides, 
igiturcum  fic  proportio  lllarum  quadrupla, 
multiplicabis  agff^gatum  minus  per  4.  dc 
affumes  ^i.quadracam  parcium  quam  fem- 
liabent ,  quia  ab  initio  habaerunc,  &  poft 
duxilti  per  numerum  ,  habes  igirur  1.  cu. 
p.i.  pof.  aequalia  2«quad  p.z.ik  ideo  fern- 
per  poteris  diuidere  vnum  per  aliud,  habe- 
bit  ergo  -j-  pof  sequalia  duphe.  Ciica  quod 
notaqu6dcum  1.  eu. p.  i.pof.fit  a?quale  2. 
quad.  p.  2.  pof  lgicur  diuidendo  vnum  per 
aliud ,  prouenit  vnum  ,  &  iam  proue- 
nit  4  p°^-  igitur-^-pof.  eft  1.  &  i;  pof. 
eft  2.  &  ego  pofui  i„  quad.  pro  propor- 
tione ,  res  ergo  redit  ad  idem.Sed  hoc  vo- 
lui  oftendere  ob  reliqua.  4 


C  a  v  v  T  XVI. 

Jguod  quadrittomij  ex  radicibus  cub.cu- 
bus  ad  tres  ffirtes  quarum  dua  fmt 
tantum^.  cub&  ,  reducitur  aut  im- 
ge  flures. 

TpT  fit  primo  quadrinomium  ex  ^i.  cubi- 
XLcis  in  continua  proportione  ,in  quibus 
non  fit  numer us ,  yt  ty.  cu.  3 .  p.  ty.  cu.  6 •  p . 


^t.ca.  12.  p.  J51.  cub  24.  eft  ergo$t,  cub- 
24.  ad  jji.  cu.  3.  triplicata  proporcio  ,  at  6. 
ad  3.  vt  y..  cu.  6.  ad  eu. 3.  tnpiicata,  gi~ 
•  tur  fy.cu.  3.  eft  dimidium  Bi.eu.  24.  rgitur 
faciunt  cu.  quseel1  fy.  cu.  8i.  fedi^.  cu. 
81.  duda  in  fy.  cu.  7  x.  produdum  ex  ^.cu. 
6.  in  vz.  eu.  ii.  producit  ^i.  cu.  729«. 
fcilicet  9.  duplicatam ,  igitur  per  fupradi- 
ifta  quadrinomium  iilud  reduclum  ad  cu* 
bumnon  habet  nifi  duas  ty-  cub.  ideo  res 
non  poftunt  iquari  eubo.  Oftendo  modo» 
quodex  produdtoex  cu.72-in  cu.  Si.iiat 
numerus ,  quia  per  dicla  ptoducT:um  ex 
CU.3J11  j^l.  cu.3.  in  ^i.  cu.tf.  indein  ^i.cu.12. 
Cum  fint  in  continua  proportione.  Pari- 
ter  ex  cu.  6.in  cu.  12.  &  exinde  iii 
^t.  cu.  24.  hx.  numerus :  igitur  ex  produdo 
^i.  cu.  if>  in  ^i.  cu.  1 2.  in  ^i.  cu.  3 .  &  in  fy. 
cu.  24.  fiunt  numeri ,  ergo  in  aggregacura 
ht  numerus,quod  erat  demonftrandum. 

Si  vero  inter  illas  fy.  cub.  (it  numerusi 
velut  fy.  cub.  i.  pj  ty.  cu.  4.  p.      cu.  8.  p. 

cu.16.  Idem  conrii  gct  vc  palam  eft,  pro- 
ducunturenim  $i  cu.128.  &  4.  &  reliquae 
omnes  illis  commenfjE  lunt,vt  faciledemors 
ftrari  poteft  ,  idem  fiet  in  trinomio  folo  ex 
^i.cu.i  6.  p.  ^t.  cii.4.  p.  m.  cu.2.  Ec  eo  ma- 
gis  vt  de  hoc  non  fit  dubitatio,  quiafumuiS 
in  cafu  priore. 

Si  vero  fihc  tales ,  vt  duae  in  quadratuhl 
altenus  produGantnumerum  iamcommen- 
fe  funt.  Et  ide6  non  funt  amplius  quatuor3 
fed  tres  ;  fi  vna  ^t.  alterius  nihil  refertin 
hoc  cafu,  capiamus  ergo^i.  cu.2.  ^l.  cu.3. 
^i.  cu.  4.  ^i.cu.  5.  Et  manifefttim  eft  quod 
fiunt  plures  cu.  non  commenfac  quani 
quatuor  reducendoadcubum.  Ergo  nullum 
quadiinomium  ex  cubicis  noneftido- 
neum. 


C  A   P  V  T  XVII. 

gttot  modis  numerus  poflt  froduci  e£ 
non  numero* 

PRimum  humerus  quilibet  producitur  ex 
his  numeris,  a  quibus  diuidi  potuit.  Ec 
ita  fi  volo  diuidere  10.  poteft  diuidi  per  nti- 
merum  alogon  qui  conftet  ex  quatuor  ra- 
dicibus  incommenfis  non  tamen  vltri 
etiamfi  fit  vna  pars  numerus.  Et  fi  fint^t, 
cub.  non  vltra  tres.  Et  hoc  fit  perrecifa,vt 
in  tertio  lib.operis  perfedtisvelut  fi  diuidens 
fit^i.  6.p.  5-P-  5-p.^- 1-  inuenies 
fuum  reciium  vt  vides.  Et  ica.fi  volo 
diuidere  per  ^i.cu.  4.  § .  ^i."eu.  3.  p.  fy.  cu. 
2.  vt  docuit  Scipio  Terrus  Bonomenlis. 


I 


Exeplam 
j  primum 


^i.  6.y.T£.$-  p.^i.3.p-^.i, 


6.f>.  ^i  .1 20.  m.  jji.  24. 
r^.cu>4-  p.^i.cu.3.  .  ^p.^.cu.2. 

\  Ri.  cu.  16.  p.  np.  cu.  9.  p.  ^i.  cu.  4.  rh.  yt.  cu.  12.  m.  i.m.  fy.  cu.  6. 

\-$xemplnm  \   Z  "  '  " 

!  feawdnm  <  Produdlum  9.  m,  fy.  cu.  6^. 

\  8i.p.^.cu.4J996"45-^-cu-47^59^- 
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Ei  mamfcfturh  eft  qu6d  arTumuntur  qua- 
dtaca  lllarum  p.  ckprodu&a  inuicem  prom. 
producTum  aucem  eft  aggcegatum  cubo- 
mm  partium.4.  &  3.  &  a.quod  eft  9.111.  b/. 
cubica  cripla  ei  qua;  fit  ex  prima  in  extre- 
mam  ,  fcihcet  cu.  24.  qua?  triplicau 
producit  r;.  cu.648.  Ec  eadem  ratione  in- 
uenies  fuum  trinomium  eodem  modo,vt 
vidcs  ducendo  partes  in  feipfas  &  inter  fe. 
Ec  ica  Gonficies  numerum  diuifoiem.  Sed 
liaec  vc  dixi  alio  pertinent. 

Hoc  ipjTumeft  quodvolebam  docere,fci- 
licet  quod  vbi  non  poflisdiuidere  numerum 
propter  multitudinem  partium  ,  fufficiet 
lupponere  ,  velut  volo  diuidere  10.  per  Ei. 
-6".p.B/.  ^.p.Ri.j.  p.Ri.2.  p.fufficiet  fupponere 
diui(oremdiuidendo,&  habebis. 


10 


^.6..p.tV;.5.p.^.5.p.iti.2.p.i.Et  cum  hoc  po- 
tesoperari  multiplicando  ,  diuidendo  ,  ad- 
dendo  &  decrahendo  ad  vnguem  ,  ficut 
in  fractis  numsris  fieii  folet.  Veluc  volo 
diuidcre  20.  per  hunc  numerum  exibic  ei. 
24.  p.  Ri-  20.  p.  Ri.  1  2.  p.  j^.  8.  p.  z.  Etita 
habes  quod  to.  prodiicitiuex  quibufuis  nu- 
meris  diuidentibus  cum  fuo  alterno. 

At  proprie  fic  primo  ex  quibufuis  bino- 
miis  Sc  recifis,  quorum  differenria  partium 
in  fe  du&arum,  eft  ille  idem  ..numerus, 
velut  ex  rx.  1 1.  p.  1.  &  rz.Ii.  m.i.&  Ri.i  2. 
m.Ri.  2.  &  r».  R/.  1  2.  p.  Ri.2.  &  ita  de  aliis 
&  ita  poceft  producivt  4.  p.        6^4.  m, 

Secundo  poteft  pcoduci  ex  binomio,  & 
recifo  proporciontm  h.ibencibus  ,  vt  4.  p. 
fy..  12.&  2.  m.  ri.  3,  producunt  enim  2. 
puopofito  ergo  quouis  binomio  vel  recifo 
inuenias  fuum  alternum  ,  &  duc  inuicem, 
&  produ<5co  diuide  numerum  propofitum, 
&  idquod  exit,  duc  per  fecundo  inuentum, 
&c  habebk  qusefitum ,  velut  voio  inuenire 
numerum  qui  ductusper  j.p.  Bi.7producat 
io-  inuento  5.  rh.  r>.  7.  &  dutSHs  inuicem 
fit  2.  diuide  10.  per  2.  exit  5.  duc  5.  in  3. 
m.  r>.  7.  fit  15.  m.  Bi.  175.  duc  15.  m.  rn 
ij).  in  3.p.T^  7.fit45.m.  r>.  1225.  cuius 
Bz.  eft  55.  detrahea  45.  relinquitur  io. 

Tertio  fit  ex  fra£cis  eodem  modo  ,  quo 
in  primo  i^.  17^-  p.Ri.  $\  in  r>.  1 jj-  m. 
Bz.  7y-4  producunt  io-  &c  ita  in  numeris,  ve- 
luc  37- p.  xz^&C  St  ita  in  alo- 

gis  ,  veluc  3-^  p.  y  ~  &c  3  '.  rii.  Ri^. 

Quarto  ,  ii  velis  daos  numcros  quorum 
cpiadrata  differant  in  io.  facile  hoc  eft  cum 
quouis  numero,  exemplum  capio  2.  &r  io. 
duc  2.  in  fe  fit  4.detraheaio.  remanent  6. 
diuide  per  2.  exit  3.  huius  dimidium  perfe 
fumptum  &  additum  ad  2.  producit  qua- 
drata  quorum  differentia  eft  10.  nam  qua- 
drata  & i-^ differuntin  io.Similiter  ca- 
pio  i~-  duco  in  fe,fit  4^-,detraho  ex  io.re- 
linquuntur  5^7,  diuide  per  &  eit  c  fi 
diuidas^f  per  quod  efi  ac  fi  dt  :  deres 
1  295.  per  5.5.  exeunt  ergo  z}f  cuius  dimi- 
diumeft~,addead  zj->  het  §~  &  pro- 
ducuntquadraui  quorum  difrerentia  eft  10. 

Producitm  miuper  a  numens  fimplici- 
bus  qutbuilib  qui  funt  in  ordinc  eodem, 
&  producuntnumerumiiixta  naturam  eius, 


vt  a  iji,  10.  in  fe  :  &  a  t$l.  i^.  quauis,  quae 
du6fa  in  aham  j^.  j^..  producac  iji.  100.  & 
ab  analogis  vc  iy.  20.  in  i}i  5.  producunt 
10.  quia  proportio  iji.  20.  ad  jji.  10.  elt  vt 
i^i.io.ad  1^.5. Ec  propoitio  i^.jo.ad  ^  io.vt 
fy.  ic.ad  i^i.  2.  Et  qua^uis  ^i.  cubica:  inuicefll 
ducliac  producentes  1000.  cubum  io.  vt  ly. 
cu.iooo.in  iji.  cu.io.  J^i-cu.  200.  in  j^.cii.5. 
&  j^.cu.50.  in  Ri.cu.  20.  Et  ita  lo.produci- 
tur  abommbus  iji.relatis  producemibus 
jooooo.iji.primum  10. 


C  A  P  V  T  XVIII. 

Quod  vltima  diuifw  cubi  non  fatjsfacit 
capttulo  propofito. 

POrro,  vltima  diuifio  cubi  fuperius  data  ^♦H» 
iicet  fit  fpeciofa  valde  non  fatisfjcit  ca- 
pkulo  propofito ,  vti  neque  asftimatiobino. 
miorum  velreciforum  primi  vel  quattior- 
dinis ,  nec  recifotum  fecundi  vel  quinti.  Sed 
nec  a?ftimatio  differentia;  i^.  cub.  nec  r. 
quadrata  aut  cuba  differt  a  numero  pex  k  . 
quadratam  aut  cubam  alicer  reciium  elkl 
aequale  radici  fimplici ,  qnod  elle  non  po- 
teft ,  fed  eit  d  fferentia  recifum.  Sed  venia- 
mus  ad  aggregata  ,  qnorum  vnum  parti  (it 
^quale  numero ,  fi  capitulum  debet  clle  ge- 
nerale  &  diuifio  vtilis,  igitur  hoc  modoui- 
plex  eft  radix  quadiata  cubica  &  covporea. 
Quadrata  eft  per  rationem  compofitionis 
ex  duabas  partibus  ,  atque  duabus  velut 
diuifo  cubo  12;.  in  ioo.  &  25.  radix  qua* 
drata  ioo.  eft  compofita  ex  8.  &*  1.  Sc  tot» 
eft  Jo.  &  quadratumS.  eft  64.  &  quadia- 
tum  2  eft  4.  Sc  duplum  8.  in  2.  eft  5  2.  qui 
omnes  iuncfi  faciunt  100.  Et  ita  eft  com- 
pofitum  ex  quatuor  corporibus  64.1&.16,  & 
4.  Et  itareliquae  partis  qux  eft  2;.  radix, 
eft  4.  &  1.  dorpora  16.4.4.  &  func 
25-  Proportio  igitur  partium  eftvt  parrium 
cubi ,  nam  8-ad  z.&c  4,ad  i.vt  100.  ad  :y. 
Et  ita  fi  1 .  cu.  jcquetur  6.  rebus  5.  6.  tei 
Kltimatto  eft  i^.  cu.  4.  p.  i^.  cu.2.  &  fivelt- 
mus  dare  corpus  vnum  ipfi  numero,  id  eft 
ipfi  6.  reliqnum  rebuserit  illud  arquale  no 
ceftario  yt.  8^4.  p.  iji.  cu.  432.  Igiturqua- 
lis  proportio^i.  cu.  864.  p.  Bi.ct1.432.ad  $, 
talis  partium  Bi.  quadiatce  tf.inuicem.  Qiia- 
re  vc  Ri.  cu.  864. p.  Si.  cu.4^2.  p.  6.  ad 
ita  iji.  6.  ad  partem  radicis  minorem  ptr 
compofitam  proportionem ,  igitur  ducco  6. 
in  6.$c  producfoquodp.  yi.  116.  ditiifoper 
fy.  ciib.  864.  p.  iji.  cub.  432.  p.  6,  exibit 
pars  illa.  Diuido  ergo  j^.  2.16.  per  fy.  cub. 
864.  p.  ^i.  cu.  43 2. p.  6.  &aliumam  fuum 
recifum  ,  quod  eft  j^..  cub.  432.  m.  6.  k 
ducam  cum  priore,  &  fic  36.  diuifor,  er^o 
diuidendum  effec  b/.  n6.  ducfum  iu  iji.ciib. 
43  2.  m.  6.  quare  diuidam  ty.  2 16.  per  tf. 
exit  e/-^-  id  duco  per  b/.  cu.  432.  rn.  6.  & 
producitur  b/.  cu.  6.  quad.  864.-111.  r  6, 
pars  minor,  quare  maior  eft  R/.24.  m.&.cu. 
quad.  8^4.   Ha:c  nolui  addere  taiiquam 
utilia  ad  infticutum  ,  fed  ob  operanonem. 
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a 
b 
c 
d 


num. 

cub. 


cub. 


SCHOLIVM. 

'Ex  lioc  habetur  qu6d  cum  duae  radices 
cubicae,  fuerint  in  continua  proporcione 
cum  numero ,  radices  illse  inuicem  ductae, 
producunt  numerum  ,  fint  a  b  c  in  conti- 
nua  proportione ,  &  fit  a  numerus  ,&bc 
fy.  cub.  dico  produ- 
<5tum  b  in  c  elfe  nti- 
merum  fubiungatur  d 
in  continua  propor- 
tione ,  eritque  d  ad  a, 
c,  fi  ttriplicata  ei  quae 
eft  b  ad  a,at  b  ad  aeft  velut  fe-.cu.ad  nume- 
ru,igitur  d  ad  a  eft  vt  numeri  ad  nuraeru,fed 
a  eft  numerus  ergo  d  eft  numerus :  igitur 
produdcu  d  in  a  eft  numerus,fed  id  eft  arqua- 
le  producto  ex  b  in  cquia  quantitates  funt 
in  continua  proportione ,  igitur  prod«£tum 
b  in  c  eft  numenis.  HoC  dixi ,  vt  oftende- 
rem3i.cu.864.  ductam  in  ^i.  cu.432.  pro- 
ducere  numerum  fcilicet  quantum  pro- 
ducitur  ex  6.  in  1  2.  quartam  quantitatem, 
quaseft  in  continua  proportione fcilicet  72. 
a  quo  detracto  36.  m.  relinquebatur  30.  vt 
fuitalliimptum  in  fuppofito. 

Secundum  genus  ^i.eft  cubicum,de  quo 
toties  actuni  eft.  Sed  hic  non  eft  in  pro- 
pofito. 

Tertium  autem  genus  vocatur  corporea: 
radicis,  &  eft  velut  diuidendo  uj.cub.)'. 
in  75,.  pro  i^.rebus  ,  &  50. pro  numero» 
&  radix  eft  eadem  vtrique  parti,  &  etiam 
toti  fciiicet  3.  &  2.  &  fiuntquatuor  cor- 
pora  vtrinque  cubus  ,  &  productum  alte- 
rius  partis  in  quadratum  proprium  615.  & 
produ&um  eiufdem  in 
quadratum  alceriusfe-  3/  27.  8  /  2, 
mel  :  cum  ergo  vna  18.  12. 

pars  fupponatur  nu-  2  /    18.  12  /3 
merus,  erit  diuifioiila  ii.  1  8- 

ad  hoc  ,  vt  cubus  eius 
fitcubus  partiseiusra- 
dicis,  aliter  diuifio  effet  inutilis :  quare  pars 
illa  eft  numetus  neceflario ,  aut  fy.  cu.  nu- 
meri ,  cum  ergo  reliquse  partes  ponantur 
quadrata  eius     cu.  du£ta  in  aliam ,  erunt 
numerus  rerum,  &  quadratum  sequalia  nu- 
mero ,  igitur  erit  fecunda  pars ,  auc  nume- 
rus ,  aut  recifum ,  ergo  azftimatio  rei  non 
poteft  efle  generalis  :  quia  (  vt  dixi )  aefli- 
matio  eft  capituli ,  &  totius  &  partis ,  ergo 
nihilprofecimus.  Si  vero  primaparsfit  $i. 
cub.  velut  1.  cu.  acqUaliseft  6.  rebus  p.6.$c 
ponatnr  prima  pars       cu.  3.  Ponemus 
fecundam  x .  pof.  igitur  partes  erunr  3  •  fci- 
licetcubus  $i.  cu.  3.  &  reliquum  quad*. 
cu.  3.  p.pof.^i.  cu.  72.  nam  ducendo  1. 
pof.  fecundam  parcem  in  quadratum  pri- 
mse  panis  ,  quod  eft  t$l.  cu.  9.  nam  prima 
pars  fuit  iy.  cub.  3.  fiunt  res,      cub.  9.8C  ' 
quia  aflumimus  duplum  illius  quadrati, 
erunt  res  numero  i^.  cub.  72.  &  hoc  eft 
aequale  3.  refiduo  6,  decracto  cubo  prima* 
partisfcilicet  3.  igitur  reducendo  ad  i.qua- 
draca,ideft  diuidendo  per  ^i.cu.  3.  fiet  igitut 
1 .  quad.  p.  rebus  ^i.  cu.  24.  aequalia  j^.  cu. 
cuius,  fequere  capitulutn,  &  eritrei  aefti- 
matio  ^i.  ^t,  cub.  7  2.  m.  yt*  cu.  5.  Eflet  igi- 


75-  5o. 


turvnapars,  fcilicet  maior  ^t.cii.5.  minor 
■fy.iy..  cu.72.  m.  ^i.  cu.  3.  Et  res  ipfa  $i.  $i. 
cu.  72.  Atconftat  quodcubus  huius  noii 
poteft  effe  aequalis  6.  rebus  p.  6.  fedneque 
vlli  numero  rerum,  ctim  numerus  non  pof- 
fit  sequari  ex  iy..  cu.  quare  ha^c  diuifio  licet 
fpeciofa  non  poteft  generaliter  fatisfacere, 
ira  fimpliciter  fumpta.  Quod  autem  necefle 
fitad  hoc  genus  quantitatis  fimplicis  Bi.^i. 
cub.  deuenire  demonftro.  Nam  .pofitaa 
primaparte,  &  bfecunda,  afTumitur  nu- 
merus  rerum  in  crea- 
tione  corporis  indu-  a  c  d 
plo  quadratia  ,  quod 
&  numerus  quadra- 
torum  eft  a  ,  igitur  vt  numerus  quadrato- 
rum  deducatut  ad  vnum  oportec  diuidere 
per  a  ,  ergo  etiam  oportet  diuidere  per  a^, 
quia  ei  go  c  eft  duplum  quadrati  a,  diuifuni 
c  per  a,  exibit  duplum  a,  quodfit  d,  igitur 
numerus  remm,qusecum  quadratoa;quan- 
tur  numero  cuiuis  qui  fit  e,  eric  d  duplum  a, 
at  in  capituloinueniendae  asftimationis  qua- 
drati ,  &rerum  asqualium  numero  oportet 
duceredimidium  numero  rerum  in  fe  ,  nu- 
merus  autein  rerum  fuit 
d  duplum  a,  igitur  opor-  1  a  c  d 
tebit  dneere  a  dimidium  f  b  e 
d  in  fe,&  addere  ipfi  nu-  ' 
mero  e,  &  totius  excipere  i^.  a,  qua  detra- 
hemus  dimidium  numeri  rerum  1.  ipfunl 
a  Bi.  erit  xflimatio  fecnndae  partis  iempet 
^t.quad.  iji.  cub.  aggregati  ex  quadratosl 
&  ediuifo*  per  a  detraclo  a,  fed  prima  parg 
eft  a,  igitur  toca  ajftimatio eft  iy..  quadrata 
aggregati  duarum  ^.cu.fcilicet  a  in  fe  ducti, 
&  e  diuifi  per  a.  Itaergopofito  numeroe  8i 
vtdixi ,  &  a  ^i.  cu.  2.  fufficiet,  ducere^i. 
ctn  2. 111  fe ,  fit  ^i.  cu.  4.  &  detrahere  2.  cub> 
^i.cu. 2.ex  S.relinqUitur  (J.hoc  diuide  per  k 
cu.2.exit^i.cu.io8.hoc  auteeft  comemum 
3ji.  cu.4.  ideo  iun£tse  faciunt  ^..cub.  z$6« 
igitur  fecunda  quantitas  b  p.  iy.  cu.  156. 
m.  Bi.  cu.  2.  fedaftiit  $i.  cu.  2.  igitur  tota 
res  eft  ^i.  cu.256.  Non  eft  igitur  idanea  C*P- m 
hacc  diuifio. 

S  c  h  o  l  1  y  m  II. 

Dico  igitur  quodduaeillse  cubics,fci  * 
liccc  quadracum  a,  &  refiduume,  quode^ 
numerusCquiae  eft  nu- 
merus ,  eubus  a  eft  nu- 
merus  )  diuisu  per  a  facit 
commenfum.Quiaenim 
diuifo  cubo  a,  qui  eft  nu- 
merus,  exit  quadratum  a,quodfit  b,  &di« 
uifo  c  numeroqualieunque  pera  exitd,  fit 
aucemcutus  a  e,erit  e,ad  c  vt  b  ad  d,quare 
cum  c  &  e  fint  numeri  ex  fuppofico  ,  erit 
b  eommenfum  d,quod  eft  propoficum. 

Conftac  etiam  ex  hoc  quod  diurfo  cubo 
seqUali  10.  rebus  p.S.in  duas  partes ,  vt 
in  vltimo  modo  &  fuppofita  jna  parte  rei 
1.  pof.  erit  reliqua  pars  ^^f.rn.  I.  pof.  hac 
igitur  ductaad  cubum  &in  quadratum  al- 
terius  femel,  &  quadrati  duplo  etiam  in 
eandem  fiet  cocum  aequale  id  rebus  primis* 
at,  10.  res  primae  funtdecuplum  vtriufque 
pattis  rei  h  ^g"  Ec  ideb  h0c  etic  s£iua!d 


e 
a 

b 


c 
d 


3  g6      De  Regula  Aliia, 

ilH  patti  cabi  compofits  ex  illis  quataar  iuxca  quamcumque  diuifionem ,  fed  no» 
parcibus  didtis.  Et  qaia  proportio rerum  ad     vt  cubus  enc  dmifus. 

numerum  eft  ficut  proportio  parcium  rei  _   

inuicem ,  Sc  proporcio  rerum  ad  numerum 
eftmanifefte  i^-  ipfius  rei.  Ideo  oporteret 
facere  ex  8.  duas  parces  eo  modo  ,  ica  vt 
dudta  minore  in  cocum  cum  quarta  parte 
producerec  maioremdko  de  radicibus  cu- 
bicis. 

De ^«eftimatione  autem  binomij  primi 
aut  quarti ,  vel  reciforum  ratio  eft,  quia 
tria  quadrata  numeri  &  vnum  radicis  ne- 
ceflario  func  maiora  tribus  quadratis  radi- 
dicis  &  vno  numeri ,  quia  in  his  numerus 
femper  eft  maior  radice ,  ergo  cum  volue- 
ris  arquare  radices ,  vc  cadant ,  numerus 
in  rebus  fuperabit  numerum  in  cubo,  &  ita 
cubus  non  poceric  aequari  rebus  Sc  nurne- 
to ,  fed  res  pocius  cubo  <k  numero.  Ec  ica 
inrecifo  feeundo  &  quinro,  apparecracio 
dum  deduces  ,  &  formabis  cubum  ex  par- 
tibus. 

De  cubi  radice  pofica    &     cu.  i.  dif- 


C  A  P  V  t  XX. 

X>ata  linea  quomodo  quadrifariam  di~ 
uidatur  m  duas  partes ,  vtftt  fro~ 
portto  njnim  ad  jtroducium  totius  tn 
alteram  data. 

Slt  data  a  b  quam  volo  diuidere  ita  in 
puncto  h,  vc  fic  proportio  a  b  &  a  had 


b  h ,  vt  c  d  ad  e, 
abfcindod  fxqua- 
lem  e,  dc  diuido 
e  f  per  aequaliain. 
g,  Sc  facio  vt  g  d 
ad  d  f,  ica  a  b  d  b 


h,  eum  ergo  ht  ita  ,  erit  g  d  ad  g  f ,  vt  a  b 

ad  a  h  ,  quare  coniunsendo  ab  a  h  ad  aht 
jje  cudi  raaice  pouta  5.  oc      vu.  i.  un-  ,    ,n  r  t    c  r  1 

fcrentia  partiumeft  3.  m.^.cu.  z,detra&     vcgdgf  quare  vc  c  d  ad  g  f  ,  acrucfusab 
r  f  ad  b  h ,  vt  g  d  ad  d  t.igicur  dunungendo  a  h 


enim  bcex  ab, 
relinquicur  a  c 
Ergo  differentia 
a  b,  quseft  3. 


3. 

"-1 


^i.CJL. 


ad  h  b,  vt  g  f  ad  f  d  ,  quare  per  tana  quam 
vocanc  proporcionem  squam  c  d  add  f,  vc 
ab  a  h  ad  h  b.  Secundo  volo  diuiderc  a  b 
in  e,  vc  fic  quadrati  a  c  ratio  ,  ad  ld  quod  fit 
ex  a  b  in  b  c ,  vtd  ad  e ,  facio  g  quadracurn 


&acqua:eft$.  m.  y..  cub.  1.  cum  fit  bc, 
manifefte  erit  ^.cu.i-.Tanca  veroeft  3.  p. 
^i.  cu.  a  3.  Ergo  nulla  iji-  dirTerc  a  nu- 
mero  in  radice. 

Ex  his  candem  patet  quod  non  datur 
atftimatio  generalis  pro  capiculo  cubi  asqua- 
lis  rebus  &  numero  in  parce  ea  qua?  non- 
dumeft  inuenta ,  fed  dantur  multae  aeftima- 
tioaes,  quae  fimul  iundte  fatisfaciunt ,  vc 
fi  iciri  poffit  ,  nondum  cognita  fic  gene- 
ralicer. 


C  A  V  V  T  XIX. 

£)uod  vbi  difiimatio  Jatisfactt>  quouis 
rnodo  diuidatur  cubus  fatisfacit. 
fi  non ,  non. 

PRopono  ergoiftud  quod  fi  cu.non 
facisfacic  gratia  exempli  aut  i$i.  qd.qd. 
cum  cuba  ,  quomodo  vis  diuidatur  cu- 
bus ,  nunquarn  facisfaciet.  Icem  dico,qn6d 
fi  i.cub.aequalisfit  6,  rebus  p.<J.  &  reiaifti- 
macio  dando  numeros  cubis  fic  t$l.  cub.4-p. 

cu.2-  Eadem  aeftirnacio  facisfacietdiuifo 
cubo  in  duas  partes,  quomodo  vis.Non  ta- 
men  fequicur  qu6d  fi  haec  quancicas  vc  po- 
te  ^t.  cu.  4.  p.  ^i.cub.  2.  fic  diuifa  nonfa- 
tisfaciat  cubo  diuifo  in  corpora  fimilia  non 
ob  id  fit  azftimacio  ,  facisfacic  taraen  aiio 
modo,  vt  alacere  vides  Ergo  fi  cubjsae*.  ua- 
tur  9.  rebus  p.  9. 

cfi  ficaliqua  aefti-  [  9t.cu.64.3i.cu.  8. 
matio  ,  poceric  I  fy-.cu.i$6.fy.c\i. 12&, 
fatisfacere  iuxca  |  Jji.cu.  Kj.^.cu.32. 
quamcunque  di- 

uifionem  ,  fed  non  vt  ipfa  diuifa  eft,  & 


ad  f,  vtd  ad  e.  Ec  rurfus  facio  per  eandem 
h  1  ad  h  k,  vc  h  fc  adab  ,  ericque  hlad  a 
b,  vc  d  ad  e ,  &  fic  h  m  dimidium  h  I  Sc 
eius  quadracum  p,cui  xqualem  gnornonem 
circumpono  quadrato  g,  ita  vt  totum  cjiu- 
dracuro  quod  vocetur  o,  fit  aequaie  quadra- 
tis  g  Sc  p,  facio  igicur  a  c  asqualem  m  n,  di- 
co  a  b  redc  efie  diuifam  in  c.  Quadracum 
enim  h  n,  cum  fit  arquale  quadratis  h  k  & 
h  m,  &  quadracis  h  m,  m  n,  &  duplo  h  m 
in  m  n  decra&o  communi  quadraco  h  m 
relinquetur  quadratum  g  aequale  quadrato 
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m  n,  &  duplo  m  n  in  m  h,  quare  quadrat» 
m  n,  &ei  quodfit  ex  m  n  in  h  i,  liquidcm 

hmcft 
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h  m  eft  dimidium  h  1.  cum  igitut  fuppoiue- 
rimus  a  c  arqualem  m  n ,  erit  quadratura 
a  c  cum  eo  quod  fit  ex  a  c  in  h  l  aequale 
quadrato  g,  igitur  quadratum  a  c  cum  eo 
quod  fit  ex  a  c  m  h  l ,  habet  proportionem 
ad  cjuadratum  f ,  quam  habet  d  ad  e ,  nam 
talem  habuit  quadratum  g  ad  ipfurri  qua- 
dratum  f.  Addo  ad  a  b,  69.  ei  a;qualem,& 
52.  ad  quam  fit  propertio,  vt  a  cad  69. 
Cum  ergo  quadratum  a  b  fit  «quale  qua- 
dratis  ac,cb&  duplo  a  c  in  c  b^at  duplura 
a  c  in  c  b  efl  sequale  ei  quod  fit  ex  a  c  in  d 
cquia  c  q  eft  dupla  bc,&  quadratum  b  c 
eftjequaleeiquodfitexa  c  in  c^.eritquod 
fit  ex  a  c  in  a  r  aequale  quadrato  f.igitur  quod 
lit  ex  a  c  in  fe  &  in  h  1  fe  babet  ad  id quod 
fit  ex  ac  in  a  r,  vt  d  ad  e.  Quare  h  1  &  a 
c  adar,vtd  ade.  At  quiaa  ccb,  &  9** 
funt  in  continua  proportione  ex  fuppofito 
erit  coniungendo  ab  ad  61.  vt  ac  adc  b. 
Igitur  quod  fit  ex  b  r  in  a  c ,  eft  xquale  ei 
quod  fit  ex  a  b  in  c  b.  At  proportio  quadra- 
ti  a  c  ad  id  quod  fit  ex  a  c  in  b  r  eft  veluti 
a  c  ad  br,  ergo  proportio  a  c  ad  b  r  eft  ve- 
luti  quadrati  a  c  ad  id  quod  fit  ex  a  b  in  b  c. 
At  proportio  h  l  &  a  c  ad  a  r  eft  veluti  a  c 
adbr,  quia  h  1  ada  b  fuit ,  vt  d  ade,  &h 
b  cum  a  c  ad  b  r,vt  d  ad  e,igitur  h  1  cum  a 
c  ad  a  r,  vt  h  l  ad  a  b,quare  permutando  h  1 
cum  a c  ad  h  1 ,  vt  a r  ad ab  ,  igitur  difiun- 
gendo  hladac,vtabadbr,  quare  rur- 
fus  permutando  h  1  ad  a  b ,  vt  a  c  ad  b  r ,  fed 
h  1  ad  a  b  vt  d  ad  e,  &  a  c  ad  b  r,  vt  a  c 
quaduati  ad  id  quod  fit  ex  a  b  in  bcigitur 
a  cquadrad  ad  id  quodfitex  abinc,  vt 
d  ad  e. 


dratum  a  b,  vc  d  ad  e.  Et  dico  quod  opor* 
tet ,  vt  in  primo  cafu  proportioa  cad  c  b* 
habeat  rationem  duplicatam  a  b  ad  a  c.  Ee 
in  fecundo ,  vt  ratio  a  b  ad  a  c  fit  duplica- 
ta  ei  quK  eft  a  c  ad  c  b-  Et  quia  in  primal 
qua*ftione  reducitut  tes  ad  cuburn  ,  cum 
rebus  sequalia  numeso ,  &  iftud  eft  cogni- 
tum ,  ideo  declarabo  folum  fecundam ,  vc 
proponatur  quod  cubus  a  c  fit  non  a  plus 
produdo  a  b  in  b  c .  &  defctibam  quadra- 
ta  a  c  &  b  c,  &  quia  fi  efient  aequalia,eiTenc 
bafis  afc  &  b  e  g  in  propottione  a  b  ad 
a  c,  quare  a  b  ad  a  e  duplicata  ei  quae  eft  a 
c  ad  c  b,  cum  igitur  fit  d  ad  e  nonupla,  eric 
a  f  c  ad  b  c  g  nonupla  b  c  quae  eft  a  b  ad 
ac.  Namfi  i\6.  eft  nonuplumad  24.  &  Per  34.*» 
24.conftat  6.&C  4.  &  zi6>[ex  36.&C  6.  pro*  detimi  Eh 
portio  j^.ad  i.eft  nonupla  eius,quae  eft  24* 
ad  6.  fi  ergo  pofuerimus  a  c  vnum  cjuadra- 
tum,  &  b  c  4.  m.  quadrato  vno,erit  cub.  a 


a 


i—k 


Tertio,  proponatur  eadem  a  b,  &  data 
vatio  ad  monadem  c  ,  volo  diuidere  a  b  in 
d  ,  vt  fit  ratio  tettanguli  a  b  in  bd,  ad  li- 
neam  ad,  qualis  e  ad  f.  Poteft  &  genera- 
lius  proferri :  vt  quod  fit  ex  a  b  in  b  d ,  ad 
id  quod  fit  ex  a  d  in  c  habeat  proportionem 
e  ad  f.  Quod  efl  vt  reftangulum  a  bm  b 
d  asquale  fic  reaangulo  ex  a  d  in  h,qu*  h  fe 
habeat  ad  c,  vt  c  adf:ade6  vt  reducatur 
ad  hoc,  &c  eft  generale  ,  diuifa  a  b  ind,  vt 
fit  proportio  a  b  ad  h,  vt  a  d  ad  d  b.  Hoc 
autem  eft  quafi  pet  fe  manifeftum  ,  nam 
coniunftis  h  &  a  b ,  vt  fiat  a  b  h  ad  h,itaa 
b  ad  b  d  erit  difmngendo  ad  d  b,vt  a  b  ad  h. 
Quartum  eft,  ■ 


vt  diuidamus 
ab,datamin  f- 
inc ,  vt  fit  ra- 
tio  cubi  a  c, 
ad  id  quod  fit 
exa  b  in  qua- 
dratum  b  c, 
aut  b  c  in  qua- 

Tm.  ir. 


e  cub.  qd.  &  b  c  qd.  itf.p.i.  quad.  quad.ni. 
8.  quad.  Si  igitur  proportiod  ad  e  fitnonu- 
pla,erit  i.cu.quad.aequalis  57<S.p-  5<>-quad. 
quad.  m.  288.  quad.  &  fi  proportio  d  ad  e 
fitfexdecupla,erit  1.  cub.qd.  aequalis  5014. 
p.  64.qd.  quad.rn.42.qd.Igitur  in  primo 
cafu  accipiendo  radices  quadratas  partiuni 
habebimus  i.  cu.  aequalem  24.  &-6.  quad. 
Et  infecundo  i.cu.aequalem  32. m.8.quad. 
&  fi  efient  arquales ,  eflet  1-  cub.  ffqualis4. 
xa.  i.quad.habesigitur  aeftimationes  ,  vt 
vides  quatuor  aiqualis  quadruplae  nonuplae 
fcxdecuplse.  Cum  ergo  ptima  tria  exem- 

1.  cu.  p.  i.quad.  aequal.8- 
1 .  cu.  p.  4.  quad.  aequal.  1  ff* 
1.  cu-  p.  6.  quad,  £equal.24* 
i.  cu.  p«  8.  quad.  aequal.32. 


pla  folui  poffint  ex  capitulo  ,  vltirnum 
non  poffit  ,  &  demonftratio  Geomctri- 
ca  fit  vniuerfalis  ,  patet  eam  non  efle 
generalem  rationem  capituli  ad  inue» 
niendam  aftimationem,  fcd  effe  lon^e  fne- 
liorem. 


ti 
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C  A  P  VT  XXI. 

Demonftratio  ofiendem  aquationis 
necefitatem*  ' 

ET  proponatur  a  bdiuifa  in  c,  &  perpra- 
:edentem  eft  vna  demonftratio  propor- 
tionis  cubi  a  c ,  ad  fohdum  ex  a  b  iri  qua- 
dratum  b  c  in  parte  cognita  &  incogni- 
ta  ,  vbi  ptoportio  eft  maior  fed  parum, 
aut  minor  femper  nota ,  at  hxc  propor- 


fuppofita  a  b  centum  exempli  gratia  ,  licet 
fit  eademlineajquaEpiiusnec  maior,fic  pto- 
portionefubeadem  a  d,  pocerit  elle  vt  per- 
ueniamus  ad  asquationem  eiufdem  capituli» 
&  non  cognitam.  Et  hoc  eft  (  quia  vc  dixi ) 
proportio  taliura  folidorum,  non  poceft  efle 
vere  linea  a  b,  neque  a  d,fed  vcl  vt  linea  a  b 
vel  ad  ad  aliquam  aliamlineam,  aut  fimpli- 
citer  denominationis  a  b  vel  a  d,  qua:  fumi- 
tur  in  comparatione  ad  monadem.  Vndefi 
quis  inueniat  demonftrationern,  vtdixive- 
rara  propotionis  cubi  a  c  ad  folidum  ex  a  b 
in  quadtatum  cbs  fecundum  lincamad, 
tunc  inuenta  aeftimatione  fub  a  b  denomi- 
nata  ,  vt  decem  inueniretur  fub  denomi- 
na  vtcentum.Etitafubduobus  inueniictur 
fub  decem  ,  &  eft  mirabile  pulchrum  & 
arduum. 


tio  compofita  eft  ex  duabus  quarum  vna 
eft  nota  altera  daca  :  nota  quidem  eft  ex 
pra;cedenci  proporcio  cubi  a  cad  folidum  ex 
c  b  in  quadratum  a  b,  cum  fit  cubi  &  re- 
rum  jequalium  numero  generalis,  alia  eft 
data  folidi  b  c  in  quadratnm  a  b  ad  folidum, 
ex  a  b  in  quadratum  b  c,  femper  velut  c  b 
per  etnuer,  ad  ba,  fiuntenimiila  ex  reclangulo  eodem 
31.  vndeci-^  bin  b  c  ,  alcerum  iuxta  altitudinem  a  b, 
,  El'       alterum  iuxta  altitudinem  b  c,  cum  ergo  in- 
terpofito  folido  ex  b  cin  quadratum  a  b,in- 
¥er  fecund*let  cubum  a  c  &fo!idum  a  b  in  quadratum 
frofofitione  b  c,  componetur  proportio  cubiac  ad  foli- 
lib.de  jpw--dum  a  b  in  quadratum  b  c,  quomodolibet 
tm'         conftat  propofitum. 

Pakadoxvm. 

Ex  hoc  patet  quoddiuifa  linea  inter  pun- 
cta  da:a ,  in  proportione  data  cubi  parcis 
vnius  ad  folidum  ex  tota  in  alterius  quadra- 
tum,vt  fit  proportiohorumfolidorun?(que.- 
uis  hnea  fit  aut  pars)  data  &  eognita  quan- 
titate  partium  fub  vnonumero  diuifae  hneae, 
non  erit  cognita  quantitas  earundem  par- 
tium  fub  eadem  diuifione ,  fed  mutato  fo- 
lum  numero  feu  denominatione  afTumpta; 
lineas.  Et  hoc  contingit ,  quia  vkima  pars 
pracedentis  propofitionis  non  eft  perfecte 
nota  :  quia  quanticates  natura  fimiles  non 
pofTunt  eile  in  proportione  Iinea? ,  velut  li- 
nea  ad  lineam  fuperficies  ad  fuperficiem,  & 
corpus  ad  corpus  non  pofTunt  elfe  in  pro- 
portione  vniuslineae,  iedlineas  ad  lineam: 
Iropof^,    vt vifumeft  in  librode  Proporcionibus.Dico 
crgo  quod  fi  data  eft  a  b  inter  duo  puncta 
data  ,  &  proportio  cubi  a  c  ad  folidum  a 
b  fri  quadratum  c  b  fccundum  totam  lineam 
ab,vel  fecundum  quamlibet  illius  partem, 
Veluti  ad  vt  omnia  hasc  fintdata  Sc  immo- 
ta,  nihilo  minus,  fi  conftituamus  a  b  totam 
fub  numero  paruo  puta  quatuor  aut  fex, 
perueniemus  per  vlcimam  partem  pracce- 
dentis  quancacunque  fuppoiicaad  mod6  fit 
pars  a  b  ad  cognitionem  a  c,  quia  peruenie- 
mus  ad  1 .  cu.p.quadracis,non  pluribus  qua 
quatuorxquaiibus  nlimero  alicui ,  qui  po- 
teric  conuenice  «quationi  iam  cognitas.  Et 


C  A  P  V  T  XXII. 

De  contemflattone  p.  ejr  &0MQ<lm. 
in  m.facit  m.  &  de  caufs  horum 
iuxta  veritatem. 


CVm  dico  6.  p.i.  clarum  eft,  quodeftS» 
ecundum  rem:fed  iusta  nomeneftco- 
poluumex  6.  &  2.fimiliter  cum  dico  iorrt. 
£.  fecundum  rem  eft  8.  iuxta  nomen  aureni 
elt  10.  detra£to.Et  ideo  in  opeiarionequod 
ad  finem  attinet  6\p.i-debet  producere  64. 
quia  S.in  fedu&um  producit  64.&C  ita  10, 
m.z.  quia  elt  8.  debec  producere  idem  64. 
Sed  quod  ad  modum  operandi ,  quia  8.  eft 
diuifum  in  6.  p.  i.feu  in  10.  m.  2,.  oporcet' 
operari  per  quartam  fccundi  Euclidis.  Et  in 
(j.p.i.eft  manifeftum,  vc  in  ngura  ponatur 
a  b  6.  b  c  2.  fient  a  d  1 2.  d  e  4.  d  f 12.  de 
$6.  totum  igitur  64.  Sc  de  hoc  non  eft  du- 
bium,  fed  fi  ponatur  a  c  10. 6V  b  c  2.  m. erit 
quadratum  a  cnihilominus  64,  idelt  qua- 
dratum  d  e,  qtiia  a  b  vere  eft  8.  Eft  ergo  ac, 
fi  quis  dicerec  habes  agrum  decem  pcdam 
quadratum,  cuius  duo  pedesfum  altenus, 
&  quadratum  par- 


J 


ti$  tua:  eft ,  tuum  jg> 
reliquum  totum  eft 
alterius  ,  igitur  tu 
haberes  d  e  folum, 
quodeft^4.&gno- 
mo  ille  a  b  "f  eflet  & 
alterius,&  ellet  56.  - 
vt  liquet.  * 

Caufaergodiui- 
ifionis  in  p.  vel  m.  eft  duplex  nam  fi  eiTcnt 
eiufdem  naturte,  vt  6.  &  2.  veJ  10.&  2. 
Vel  6.  &4-  aut  10.  m.        ftultum  elfec 
&  fuperfluum  dicere  6.  p.  2.  aut  6.  \\-- 
aut  io.m.  i.aut  io.m.  j-f,fed  deberemus 
dicere  8.  m.  6.  p.  2.  aut  10.  m.  2.  vel  6-T 
in  6.  p-7  vel  i0.  m.        &  dTet  faciliu* 
pro  multiplicatione  &  diuifiojie.  Et  pr*. 
cipue  quod  in  diuifione  femper  oporrett» 
ducere  quantitatem  fignificatam  per  plura 
nomina ,  feu  p.  feu  m.  ad  vnam  fim^tecm 
quantitatem.  Sed  caufa  talium  dotmnum 

p.feu 


Cap.XXI.  Demonftratio^te.  3  9  9 


p.feurh.  eft,  vel  quia  quantitas  qua;  addi- 
tur  veJ  detrahicur  ,  non  eft  eiufdem  naturce 
cemprinaa,  vt6.  p.  ^i.z.aliterbinomium 
eilec  rhece,aut  alogum ,  id  eitnumerus  auc 
radix  numeri ,  quod  demonftratum  eft  ab 
Euclideelle  non  poile.  Et  ita  6.  m.  j^.  cu. 
quia  funt  diuerfarum  naturarum ,  nec  pof- 
funt  ugnihcari  vno  nomine,  necefH*  fuic 
iungere  illas  quantitates  per  p.  vel  m.  ne- 
que  eciam  poifunt  fignihcari  vno  nomine 
perviam^.  namtf.p.  fy.i.  &  ^.v^S.p.:^. 
288. &  licet  videatur  fimplex,eft  tamen^. 
vnius  compofiti  numeri  feu  quantitatis,  id 
eft  3  8.  &  34.288.  Secunda  caufa  eft  cum  fe- 
cundaquantitas,aut  tertia  adiundta  vel  de- 
tradtaeft  ignota,  velutfidicamus  6.p.i.pof. 
licetenim  poneremus  quod  pofitio  eflet  2. 
&  ita  totum  hocellet  vere  8.  quia  taroen 
neicimus  quanta  fit  poiitio  ,  ideo  cogimur 
dicere  6.  p.  1.  pof.  10.  rh.i  .pof.  ex  quocon- 
ftat  qu6d  in  primo  cafu  nunquam  niii  per 
fortunam  multiplex^oteft  reduei  ad  vnam 
.  nacuram ,  neque  enim  vt  di<£tum  6.  p.  y.. 
2.  potefteffici  vnus  numerus,nec  vnius  na- 
turae ,  fed  in  fecundo  cafu  aliquando  poceft, 
aliquando  non.  Vc  fi  dicamus  10.  rh.i.pof. 
&  pof,  fit  2.  tunc  aequiualeret  8.  At  fi  po. 
(itioeilet^.  2.  vel  cub.  3.  manifeftum 
eft  qu6d  nunquam  poiTet  reduci  ad  vnam 
naturam,  fedafquiualerecfemper  binomio, 
vel  recifo  ,  vel  aiise  quantitati  alogx,  vt  6. 
m,  ^  2.  <j.  m.  ^i.  cu.3.  Dixi  in  primo cafu 
quod  aliqoando  tamen  quantitas  multi- 
plex  asquiualct  fimplici  ,  &  hoc  maxime 
accidit  in  ^.v.  &  abftrufis,  velut  declara- 
G1J.11.      tum  eft  anobts  in  Arte  magna,  quod  %t.v. 

cu.  ij£.  10.  8.  p.  ro-  m.  v.cu.^.io  8.m. 
10.  idem  eft  quod  2.  Et  hoc  etiam  accidit 
in  quadratis,vt^.  v.  6.  p.  fy.  9.  eft  3.  Ergo 
vt  dixi  ob  duas  illas  caufas  neceile  fuit  p®- 
nere  p.  &  m. 

Fropofa,  Hoc  vilo  cum  operatio  [>.  fit  clara,ex  de- 
monftratis  ab  Euclide  in  lecundo  Elemen- 
torum  reliquum  eft,vt  oftendamillud  idem 
de  rh.  &  ponatur  ab  10.  vt  prius*cVb  c  2. 
m.  Iiquet  ergo  quod  a  c  vere  eft  8.  &  eius 
quadratum  d  f  erit  64.  fed  totus  refiduus 
gnomo  eft ,  vt  dixi  perinde,ac  fi  b  c  eilet  al- 
terius,  ideoque  totus  gnomo  etiam  illius,  vt 


l 

oftendam  ,  &  conftat  quod  iUe  gnomo  pec 
eande  propofitionem  fiet  ex  a  c  in  b  c  bis, 
&  funt  rettangula  ad  d  e  cum  quadrato  b  c, 
ifteautem  gnomo  totuseft  $6.quia  a  cqua- 
dratum  eft  1 00.  &  f  d  64.  igitur  g  c  e  gno- 
fetunfi   mo  refiduus  eft  3  6.  &  a  d  Sc  d  e  funt  rh.  & 
zto».  •    funt  32.  &  gnomo  eft  36.  m,  igitur  qua- 
Tom.  IV> 


dratum  b  c>  quod  eft  4.  eft  etiam  rh. 
nam  fi  effet  p.  non  eilet  gnomo  m.  riifi  28 
&  d  f  72.  &  a  c  ^t.  72.  &  non  v?.  64.  quod 
eft  8.  igitur  quadracum  b  c  eft  m.  &  fic  ex 
m.  in  fe  dudto ,  igitur  m.  in  le  duttum,  pro- 
ducit  m.  &  fimiliter  ftatuatur  a  b  10.&  bc 
m.  2.  erit  ergo  verc  a  c  8.  &  ponatm  a  f  4, 
&  a  g  1 .  m.gratia  exempli ,  cric  igitur  vere 
f  g  3.  quare  f  d 
24.  totaautema 
e  fuperficies  eft 1 
40.  igitur  gno 
mogceft  i6.re- 
fiduum,  &  fit  ex 
a  c  incd,  ideoq; 
fuperficies  adeft 

8.&exbcingf  ifuperficiesdeb,«c  exbe 
in  c  d,&  eft  2  •  quod  totum  eft  16  .fed  hoc  eft 
m.quiaeftdifterentia  produdtorum  io.in  4. 
&  io.m.2.in  4.  m.  1  .igitur  tam  m.in  m.id 
eft  b  c  inc  d,quarum  vtraqjeli  m  producit  h 
d  m.  quaE  eft  2.  quam  a  c  p.  in  c  d  m.  &  b  c 
m.in  f  g  p,  qua:  ex  confeilb  apud  illos  pro- 
ducunt.m.Et  ideo  patet  communis  error  di- 
centium ,  quod  m.  in  m.  producit  p.  heque 
enim  magis  m.in  m.pioducit  p.quam  p.  in 
p.producat  m.Et  quia  nos  vbique  diximus 
contrarium,ideo  docebb  caufam  huius,qua- 
re  in  operacione  m.in  m.videacur  producere 
p.&  quomodo  dcbcaf  incelligi.  Suppona- 
mus  ergo  infecunda  figuraquod  a  b  fit  20. 
vt  prius  &  b  c  fit  1 .  pof.m.  manifeftum  efi 
quod  oporteret  iuxta  hanc  operationem  du- 
cere  a  c in  fe  >  &  b c  infe ,  &  a  c  in  b  c  bis9 
fed  cum  a  c  fit  ignota ,  eft  10.  m.i.  pof.ac- 
cipimus  a  b,  quaeeft  nota:ett  enim  10.  vt 
operamui  cum  a  b  &  b  c  9.  &  quia  qua- 
dratum  a  b  cum  quadrato  b  c  eft  acquale 
quadrato  a  c  cum  duplo  a  b  in  b  cidei 
detrahimus  duplum  a  b  in  b  c  ex  quadra- 
tis  a  b  &  b  c i ,  &  quoniam  duplum  a  b  iri 
b  c,  fuperat  gnornonem  g  c  e  in  quadra- 
to  b  d ,  vt  conftat  ideodetrahimus,  quari- 
tum  eft  quadratum  b  c  plufquam  oporte- 
rec  8c  ponimus  m.  cum  folus  gnomo  verc 
ilt  rn.  quia  ergo  detrahimus  quantum  efE 
quadratum  b  c  ,  plufquam  deberemus  a 
quadrato  a  b ,  tanquam  p.  ide6  ad  reftitu* 
tionem  illius  m.  quod  detrahimus  practef 
rationern  oporteret  addere  ,  quantum  eft 
quadratum  b  c  p.  ideo  cum  b  c  fit  rh.  di- 
cemus  quod  61.  m.  quadratum  eonuef- 
fum  eft  in  p.  ideo  quod  m.  in  m.  produxic 
fi.  Sed  non  eft  verum  :  fcd  nos  addidimus 
quantum  eft  quadratum  b  c  p.  nonquod 
quadratum  b  c  fit  p.fed  alia  allumpta  quan- 
titas  pro  arbitrio  noftro  aqualis  b  c  ad- 
dita  eft  ,  &  fadra  eft  p.  idem  dieoin  ter- 
tia  figura  ,  quia  operamur  per  a  b  &  a 
f  loco  a  c  &  f  g,  ide6  in  operando  vide- 
tur  quod  rh.  in  rh  produeat  p.  Ec  fic 
ergo  ,  vt  in  fccundo  exemplo  a  b  fit  1  o.  b 
c  1 .  pof.  &  fic  2.vere  erit  a  c  8.  igitur  d  £ 
erit  64.  &  gnomo  g  c  e  16.  pof.  p.  1 .  quad. 
136.  nam  i£.pof.  funt  32.  &  1.  quadrat 
4.  quod  totum  eft  $6.  Et  tunc  debet  dici 
a  b  iunftum  &  feparatum  non  proprie  m. 
fi  verb  opeiremur  cum  tota  a  b  c  ,  habtbi- 
rnas  1 Q9.  p.  x*  quad.m.  10.  pof.  ecce  quod 
L\    a  in 
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inpriore  asquatipne  non  habebasnifi  i6. 
pof.  m.  hic- ver6  habes  zo.  &ide6  cam  in 
priore  aequatione  haberes  i.quad.m.&  hic 
habeas  i.quad.p.  ideo  opartuit  adderenu- 
meropof.4.  i.a 16.  ad  io.feu  quiaaddidi- 
fti  illas  4.  pof.  m.  pluiquam  oporcerer,ide6 
fubtraxifti  1.  quad.  m.  &  etiam  loco  eius  ad- 
didifti  1 .  quad.  p.  &  ideo  ad  hoc  deuenifti, 
vtdiceresm.inm.  producere  p.quod  tamen 
eft  falfum,nonenimcontingitex  operatio- 
ne  muitiplicationis,fedvtperuenires  adma- 
,  iorem  noticiam  per  illam  feptimam  propor 

fitionem  fecundi  Euclidis  ,  fimiliter  dico ,  fi 
multiplicas  3.  m.      z.in  5.  m.  $£.3.  vere 
,  dporteret  ducere  a  c  in  f  g>  &  haberes  ve- 

rum  produ6fcum  :  fed  quia  nec 
3.  m.  %l,  z.  nota  eft  vere  fub  f  5. m. 1^.3. 
vnonomine  ,  nec  $.  m.^t.  3.  J  j.m.yt.z. 
eft  nota  fub  vno  nomine  ,  & 
omnis  multiplicatio  &  diuifio  fit  fingilla- 
tim  per  fimplices  quautitates ,  ideo  in  re- 
cifis  neceffe  eft  operari  per  feptimam  pro- 
pofitionem  fecundi  Euclidis  locoquartas: 
&  ita  quiain  illaincluditur  addttitnlia  qua- 
drati  rh.  in  multiplicatione  vnius  in  partis 
integr;e  ,  in  partem  detraCtam  bis  fupra 
gnomonem,ide6  oportet  addere  ad  p.quan- 
tum  eft  quadratum  partis  illius  quaz  eft  m. 
Ideo  vt  in  binomiis  operamur  per  quartarn 
propofitionern  ,  v&  fecundum  fubftantiam 
quantitatis  cpmpofitas ,  ita  etiam  in  recifis 
quo  adfubftantiam  &  vere  operamnr  cum 
eadem :  fed  ad  nominum  cognitionem  ope- 
ramur  in  virtute  feptimae  eiuldem. 

Quartum  &  vltimum  eft  ,  quod  erat 
confiderandum  ,  cur  6  inp.folum  faciat  p. 
&  m.  iu  m.  &  in  p.  faciac  m  Et  dico  quod 
(  vt  dixi )  m.  oportet  fupponere  tanquam 
non  fit  de  ipfo  p.  eft  enitn  alienum  ,  ideo 
ad  conftruendum  oportet  affumere  plura, 
addeftruendumfufficit  vnum  Ad  hoc  ergo 
vtp.  conftituatur ,  oportet  vt  p.  in  p.  du- 
caturjii.im  cum  ducitur  p.  in  m.  feu  in  alie- 
num  fit  m.quia  nihilpoteft  vltra  vires  fuas, 
ergo  p.  poteft  quantum  eft  ipfunij  igituc 
cum  ducitur  extra  ipfum  producit  rn.  aliter 
poflet  plus  producere  quam  poteftate  eftet. 
Sed  cum  ducitur  ih  aliud  p.  non  poteft  etia 
nifi  quantumpoteft  inparcesilliusp.Exem- 
plum,ducitur  6.in  io.igiturin  6.8c  4.  fed  vt 
in  6.  ex  demonftratis  non  poteft  vltra  36. 
Vt  autem  4.  ducitur  in  6.  non  poteft  ,  nifi 
vt  in  4.  &  2.  &  vtin  4.  nifi  vt  in  feipfum, 
igitur  non  poteft  nifi  vfquoad  i£.&vt  refi- 
duum  z.in  4.  nifi  vt  in  z.  &  1.  igitur  non 
poteft  nifi  4.  &  4-fed  36. 1 6.4.  &  4.  produ- 
cunt  60.  igituro'.  in  10.  non  poteft  produ- 
cere  nifi  60.  igitur  m.  in  m.  feu  alienumin 
alienum ,  &  m.  in  p.  feu  p.  in  m.  feu  quod 
eft  in  alienum ,  feu  alienum  in  id  quod  eft, 
producunt  m.  folum,  feu  alienum  quod 
erat  demonftrandum.  Ex  quo  intelliges 
veram  rationem  ducendi  m  &  diuidendi 
Cor.j.  Per  ™f  &  accipiendi  tam  quadratam 
s«/m  ea,  s,  quam  cubam  (nam  de  cuba  dubium  non  eft, 
quodeftm. )  non  antea  cognita. 

Ex  hocetiam  pacet,  quod  diuifo  m.  per 
p.exitm.naoidiuSto  m-  inp.  fit  m.  ergo  di- 
Cof.t.       uifo  m.  per  p.exit  m.Et  diuifo  m.per  m.exit 


m.  &  p.quiaex  rrv.in  p.&  m.  fic  m  ijnturdi" 
uifoeo  produdto  ,  quod  eft  m.  exic  alteru- 
trum,  fcilicetp.  vel  m.Diuifo  aufem  p.per 
m.  nihil  exit ,  nam  feu  exiuet  p.  ftu  m.  ex 
m.  in  idem  p .  vel  rrv.  produccretur  p.  qued 
eft  contra  demonftrata. 


C  A  P  V  T  XXIiL 

De  examint  captuli  cubi  &  numcri 
a^udtum  rebus. 

L  E  M  M  A. 

PRoponatur  primo  abres  &  quadratum 
eius  a  c ,  &  fit  b  d  numerus  quadrato- 
rum  squalium  cu.  6.  &  numero,  dico  quod 
b  d  eft  maior  b  a,  nam  fi  minor  ellet  cubus 


a  b  maior  quadratis  ,  igitur  muko  maioc 
effetcubus  a  b  cum.  numero.quadratis  ipfis, 
non  ergo  jequalis.  Contraxi  1  r<itione  fequi- 
tur,  quod  li  cubus  aequaretur  <]iiadratis  & 
numero,  nece/fe  eft  a  b  rer^  e/Iemaiorem 
numero  quadu  -  aum.Per  idem  fi  b  d  fit  nu- 
meru^  rerum  aequalium  cubo  &  numero, 
necelfe  eft  b  d  efte maioicm  a  b ,  modo  ab 
fit  squalis ,  aut  maior  monade :  nam  fi  a  b 
efier  maior  b  d  eflet  a  c  maius  fuperfkie  a  b 
in  b  d,quare  fi  a  b  eft  maior  monade,cubus 
a  b  erit  multo  maior  rebus :  eigo  cubus 
a  b  cum.  numero  muito  maior  rebus  fecun- 
dum  numerum  b  d ,  non  ergo  poiTunt  eue 
aequales  ,  fedvbiab  eilet  minor  monade, 
polfet  elfe  in  hoc  cafu  cubus  cum  numero 
aequalis  rebus,  vt  i.cu.  p.^xqualis  ~,  cef 
tunc  a  beftj-,  quod  eft  maiusy.  Quod  fi 
cubus  sequetur  rebus  &  numero  vc  hc  b  d 
numerus  rerum  &  quadratum  eius  b  d  a  vt 
etiam  a  b  fit  numerus  idem  rerum,&  scqua. 
lis  b  d,tunc  fi  quadratum  b  d  numeri rerum 
additum  numero  asquacionis  fit  squale  cubo 
numeri  rerum,  tuncaeftimatio  rei  ,ideft  b  c 


erit  numerus  rerum,velut  b  d  fit  4.numcrus 
rerum  &  numerus  squationis  48.  ex  48. 

& 
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&  16.  quadrato  4.  fic  46.  cubus  eiufdem 
4.  igitur  4.  eft  seftimatiorei.  Sed  fi  quadra- 
tum  b  d  cum  numero  rerum  fuerit  minus 
cubo  b  d,  eritb  c  aeftimatio  rei  b  c ,  minor 
b  a,  vt  fi  cubus  aequetur  4  rebus  p.47.  quia 
16.  #£47.  faciunt6^-  minus  64.  cubo^. 
numeri  rerum  erit  b  c,  minor  b  a  :  &  fi 
quadratum  elfet  cum  numero  aequationis 
maius  cubo  elfet  aeftimatio  rei  maior  nu^ 
merorerum.  Veluticub.  aequetur  4.  rebus 
p.  ^ o,  tunc  aeftimatio  rei  erit  b  c,  maior  b  a, 
qui  eft4.  numerusrerum. 

Pemonstratio. 

Quibus  ftantibus  proponatur  res>  8t 
b  c  numerus  rerum  &  parallelogrammum 
a  bcquantitas  ipfarum  rerum  colledtarum, 
&  fint  res  fub  numero  b  c>  puta  34.  aequa- 
les  u  cub.  p.  12.  Et  erit  per  lemma  prae- 
cedensb  cmaior  ba,  itcm  oportetex  de- 
10.  fett  monftratis  in  libro  de  Proportionibus ,  vc 
xEUm.  cubustertia;  partisb  c  fit  a*qualis  ,  aut  ma- 
ior  numero  aequationis.  Sic  ergo  numerus 
SEquationis  fuperficies  d  b  c  e,  eritque  b  d 
neceflarib  numerus  :  fuperficies  ergo  a  d 
e,  eft  aequalis  cubo  ab,  &  quia  cubus  a  b 
fit  ex  demonftratis  ex  cubis  d  b  &  d  a>  & 


triplo  Vnius  m  quadratum  alterius ,  di  cu- 
bus  b  d  eft  numerus,  quia  b  d  eft  nume- 
merus  ,  ergo  diuifo  cubo  numero ,  per  b  c 
numerum  nrodibit  numerus-:  fit  igitur  fti- 
perficies  e  f  aequalis  cubo  d  b  ,  erit  igitur 
/fupcrficies  f  g ,  aequalis  triplo  b  d  ,  in  qua- 
dratum  d  a  <k  a  d  in  quadratum  d  b,  &  cubo 
ad.Exemplum  ergo  erit(  vc  dixi)quodd 
e  fit  12.  &  b  c  34.  erit  b  d^,  a  b  autem,vt 
binomium  eft  3.  p.      7-&  cubus  b  d-^— > 
tota  igitur  fuperficies  f  c  eflet  1 2^7.  Pro- 
pterea  vides  per  eandem  rationem ,  quod 
diuifa  f  c  per  b  c  ,  exit  f  d  numerus  maior 
b  d.  Et  rurfuscubus  ille  componetur  ex  cu- 
bis  b  f,  fa>  &  triplo  mutuo  di&o,  &  ita 
femper  cubus  fietminor,&  numerusaequa- 
tionis  maior  :  nam  diuifo  12—  per  34. 
exit^7,&  tanta  eft  b  f,cuius  cubum  opor- 
teret  rurfus  addere  ad  fuperficiem  b  e  ,  & 
ita  iuxta  datam  proportionem  augetur  nu- 
merus  aequationis  &  cubus  minuitur.Opor- 
tet  igitur  in  hoc  cafuita  diftingucre  dicen- 
do ,  qubd  fi  per  cubum  intelligis  prioreni 
cubum  ,  fcilicet  a  b  illecum  12.  numero,&: 
noncum  i2~,xquatur  34.  rebus  ,  licet 
enim  contineac  alios  numeros ,  non  funt 
tamen  de  natura  numeri  aequationis  ,  fed 
propria  pars.  Si  verb  dicas  quod  aliquis  cii- 
Jom.  i  K 


bus  p.  12^/77»  1ui  er*c  minor  CUDO  a  k 
aequetur  34.  rebus?  dieo  quod  non  ,  quia 
ille  cubus  erit  cubuslineae  minorisa  b>  igi- 
turfi  34  a  baequancur  cubo  minoris  Unescs 
quam  fit  a  b  &  i2^fr3oportebit  tunc  quod 
res  tunc  fit  minor ,  quae  eft  latus  cubi,igi- 
tur  oportebit  quod  fint  plures  res  quam 
s^.quag  fint  aequales  cubojp.  1 2^Yf>  &  itst 
omnia  variantur  vno'variato. 

Rurfus  ergo  alfumatur  linea  a  h>  quae  fit 
pars  binomij ,  &  h  b  numerus,  tunc  cubus 
h  bpoterit  folus  efle  numerus  >  vt  cum  h 
fuerit  quantitas  abfurda,velut  gratia  exem- 
pli  iv.  v.i^.  7.  p.^..  3.  velpoteriteffe  currl 
cubo  a  h,cum  a  h  fuerit$£.  cu.  numeri>vel 
cum  triplo  h  b  in^quadratum  a  h,  vt  in  pro- 
pofito  pofita  a  h  ^.7.nam  cubus  h  b  eft  27* 
&  triplum  Ivb  in  quadratum  a  h  eft  6  3 .  vc 
totusnumerus  fic  90.  quibus  additisU.  fit 
io2-qui  eft  aequalis  34.  numerorcrum  du- 
&o  in  3.  qtii  ti\  numerus  aeftimacionis  feii 
binomij.  In  omni  cafu  ergo  ex  his  tribus 
conftat  quod  numerus  totus  eft  fuperficies 
h  c.  Et  quia  numerus  sequationis  aequatur 
illi ,  dico  quod  non  poteftelfe  maiot,  naiii 
fic  pars  cequaretur  toti,  nec  aequalis  ex  de- 
monftratione  habita  >  nam  b  h  tota  eifet 
numerns ,  ergo  cubus  eius  ellec  numerus,- 
ergo  mimerus  aiquationis  h  c,  cnm  numero 
cubi  h  b  e(fet  maior  numero  ,  qui  conti-f 
netur  iu  rebus,  ergo  res  non  poiTent  eflei 
a:quales  numero  6c  cubo.  Quia  quanticas 
aloga  eflet  aequalis  numero  >  relinquicur 
igitur  ,  vc  numerus  arquationis  fit  neceffa* 
rib  rninor,  numero  qui  continetur  in  re- 
bus.  Sit  ergonumerus  xquationis  d  c  >  Sc 
erit  numerus  cubi  h  e  necelfarib  :  nam 
hi  duo  numeri  pariter  accepti  funt  necefla^ 
rib  aequales  numero  contento  in  rebus,  quc* 
fuppofuimus  eife  h  c.  Dico  ergo,  qubd  a  h 
non  poteft  efle      firaplex  >  quia  non  fa- 
tisfacit  perviam  binomij  ,  vtoftenfum  fu- 
pra.  Nec  poteft  elfe     cu.  nam  cubus  eflet  Cap 
numerus ,  igitur  54«  radices  gr&tia  exenv 
plieflent  vnum  aggregatum  radieum  cub. 
quae  aequiualerent  vni  >  &c  hanc  oporterec 
asquari  tviplo  produ£li  vnius  in  quadratum 
akerius  mutub :  at  hoc  eflenon  poteft,  quo- 
niam  illa  folida  funt  incommenfa  >  quias 
funt  in  proportioneah  adh  b,ideft  Bi^cub^ 
ad  numerum ,  quae  funt  incommeufa  inter 
fe.  Relinquitur  ergo  vt  fita  h  vna  quan* 
titas  alterius  generis  >  quae  duiSta  viciiTuTi 
cum  h  b  vna  in  quadratum  alterius  ,  ad* 
ditoque  illius  cubo  faciat  quantum  du£fa  in 
30.  gratia  exempli  ,   qui  eft  numerus 
rerum. 

At  quia  in  illo  aggregato  eft  etiam  tri* 
plum  quadrati  h  b  in  a  h  ,  oportebit  ergo 
vtcubusa  h  cumtriplo  quadrati  a  h  in  h  b 
fit  scquale  refiduo  tripli  quadrati  h  b,  & 
numeri  rerum  du&o  in  a  h  :  igitur  diuifis 
omnibus  per  a  h,erit  vt  quadratum  a  h3cum 
rebus  triplo  numeri  h  b ,  fit  aequale  nume^ 
rofimplici>  qui  eft  dirferentia  numert  re- 
rum,  &  tripli  quadratih  b.  Exempldm 
ponatur  h  b  2.  &  bc  nuitierus  rerunl 
30.  igitur  triplum  quadrati  h  b  >  quo^ 
eft  12.  detiadum  a  30.  relinquitUE  iS. 
er^o  iS,  eft  «qualis  1.  quad,  p.  t&0 
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h  b,  id  eft  b  rebus :  quare  res  erit  $£.27.  m. 
3.  id  eft  a  h ,  &.  tota  h  b^.  27.  rh.  1.  & 
erit  1.  cu.  p.52.  aequalis  30.  rebus.  Quan- 
titas  ergo  a  h  oportet  ,  vt  fit  generalis  ad 
illam,&  cum  pradi&is  conditiombus.Qj.10d 
fi  a  b  ponatut  res,&  h  b  numerus,  vt  prius, 
fed  m.  operaberis  &  demonftrabis  per  ea 
qua:  oftendimus  in  capite  pracedenti :  nam 
cubus  verus  erit  cubus  h  a,  fcilicet  refidui. 
Et  quia  ei  additur  numerus ,  &  iam  fuper- 
ficies  h  c  eftm.  oportebit,  vt  hgfit  ma- 
iorcuboa  h  ,  quantum  eft  numerus  aequa- 
tionis ,  quas  fic  gratia  exempli  h  k>ide6  cu- 
bus  a  b ,  feu  verius  a  h  ,  erit  a  k,  reliqua  vn 
prius  erunt  examinanda. 


C  A  P  V  T  XXIV. 

Vemonfiratio  oftendens  qubd  caput  nuU 
Iwn  fr&ter  inuenta  ,  generale 
fciri  fotefi. 


Res  ^.j.p.i. 
Quad.  ^.9.  p.  ty.  1  z  p.i. 
Cufe    j5i.17-p.1-p -^.8i.p.m.i7. 
Cub.  quad.  zo^.p  ^. 43200. 
Quad.quad.2  8.p.^76S. 


R' 


Eliquum  eft  vc  oftendamus  quod  ab 
•jitio  propofitumeft,  caius  caufa  hxc 
fcnplimus ,  fcilicec  non  eflecapitulum  aliud 
generale ,  quod  fciripoflit,  vltra  ea  qua? 
tradita  func,  quoniam  vitra  quatuor  diuer- 
fa  genera  nih  pofiit  reduci  ad  pauciora,  vel 
per  diuilionem,  vel  radicem  ,  aut  per  mu- 
tationem,  aut  regulam  propriam  vel  depri- 
mendo,  aiu  oboriginem ,  aut  per  demon- 
ftrationem  Geometricam ,  cum  in  fiWulis 
jfint  magmeinajqualitates,  quac  vixpoflunc 
intelligi  in  quatuor  quantitatibus ,  nec  in 
eis  potuerit  mueniri  perfectio  quanto  mi- 
nus  in  illis.  De  his  ergo,  fi  fint  quacuor  vf- 
que  ad  cubum  ,  iam  dodtus  es  reducere  ad 
Cres  quantitates ,  &  capita  trium  quantica- 
tum  omnia  ad  cubum  «cqualem  rtbus  &c 
numero:  fi  igitur  oftendero  hoc  non  polfe 
efle  generale  ,  etiam  in  parte  ignota  liquet 
propofitura. 

c*p.%$,Art.     Aflumamus  igitnr  primam  regulam  ca- 
mai'        piculorum  imperfectorum  fpecialium  ,  in 
qua  r.  cu.  aequaliseft  20.  rebus  p.  32.  Sc 
eft  rei  ^ftimacioi^.i^.p.i  .binomium  quin- 
Caf>.  13.  in  tum.Et  fimiliter  in  Arte  magna  vifurn  eft, 
fine  Cof  fe.  quod  duae  aeftimationes  capituli  cubt  &  nu- 
cundo.       meri  asqualium  rebus  conficiunt  seltimatio- 
nem  cubi  aequalis  totidemrebus,  8c  eidem 
numero.  Ex  quibus  liquec ,  quod  oportet 
asftimationem  generalem  pofle  communi- 
cari  numero  ,  &  quinto  binomio,  &quia 
fimile  quinto  binomio  eft  numerus  ,  non 
quintum  binomium  oportet  vt  fit  in  crea- 
tione  eiufmodi.  Quincum  autem  binomium 
hoc  modo  tranfic  ad  aequationem,  vt  pote 
fy.  3.  p.i.  ficfiat  cubus,  erit)^.  108.  6.  io. 
hic  igitur  ajquacur  6.  rebus  neceflario,quia 
i$£.  108.  continec^.  3.  fexies ,  &c  quiafex 
res  npn  func  niii  ty.- 108.  p.  6.  ig  bus 
sequatur  fex  rebus  p.4.  Ergo  cum       o uod 
poteft  efle  ex  ea  natura,  vel  eft  fy.  cubica 
cubi  confimilis,  velquadrataquadrati,  vel 
quadrata  cub;ca  quadrati  cubi ,  vel  diffe- 
rentiaduorum ,  vel  aggregatum  ,necefla- 
riumeft,  vt  ralis  arftimatio  fimpliciter  fit 
vna  huiufmodi ,  fi  debet  efle  generalis ,  v£ 


quandoque  poflit  illi  aequari  ,  li  oecutrat 
quadratum  ,  igttur  j^.3.  p.i.  eft,  vt  videsin 
margine  diffeientiae  autem  ,  6c  aggc  'gata 
funt  infinitorum  modorum ,  nam  lit  a  b 
quaeuis  quantitas,  &  c  b  ipla  asftimano, 
fi  igitur  decradta  b  c  ex  a  btelinquitur  a  c, 
igitur  decradka  acexab,  relmquetur  b  c 
aeftimatio.  Ec  limiliter  pofua  a  b  asftima- 
tiohe ,  potes  a  b  illa  detrahere  a  c  modo  rai. 
nor  fit,  vt  relinquatur  b  c,  lgitur  ex  a  c  Si  . 
b  c  iundtis  fiet  asftimatio.  Iam  ergo  habes 
quod  pocerit  efle  radix  quadrata  trmoinij, 
cuius  vna  pars  fit  numerus  &c  cubica  qua- 
drinomij,  cuius  vna  pars  lit  numerus  &  j^. 
J^.bmomij,aut  quadrinomijxuius  vna  pars 
fit  numerus  >&  i^.  cu.  quadrata  mulnno- 
mij ,  lcihcet  credecim  partium  aut  paacio- 
rum3qu2:  fint  jii..quadracac,  uavt  in  eis  vna 
fit  numerus. 

Pro  aggregatis  autem  ac  differentiis  tra- 
dendis,  volo  tibi  dare  exemplum  ex  Arte 
magna,dixi  quod  ^l.v.-j-j-  p.  i^.  46  ^  p-l-^r 
m.  j^£.  2.^  eft  acquale  ^.Deducito  partesex 
partibus  ,  vt  videas  fi  (i't  venim  ,  &  habe- 
bis  z±  p.  qt.  arqualia  |t»  v.  7  }  p.  j^. 
4^||.  Ducigitur  vtramque  in  le,  &Jiabe- 
bis  idem  ex  vtraque  parte  ,  id  eft  7^-  p.  11?. 
46^  nam  2-^-iLfe  cui  adJico  z± 

fit  7.  Sc-f  &      5lL  inn.  2^  fiunt  -^, 
qua;  duphcaca  faeiunt  —'7,  &  funt  46^, 
cuius  radix  addita  ad  t-gj  facit  7  ~  p.  j^. 
4<j^.  Ynd"  in  aliiseodenrmodo  operabe- 
ris ,  dico  ergo  quod  non  poteft  effe  Rsqua- 
drata  trinomij  habentis  duas  j^.  quad  dr 
Sc  numeru  vnum,nam  Bi.  quadraca  i^.^.p. 
J^i.  2.p,i,  fi  pollet  efle  ex  gcnere  binoinij  ter- 
Cij  vel  fexti  non  polfctfatisfacere,vt  demon- 
ftrandumeft,  neque  fi  vna  pars  ficnume- 
rus ,  tte  alia  i^i.  nam  eius  quadratum  erit 
binomium  ,  6c  non  crinomium.  Propona-  p„  V!Ti 
niusergo  jp.  y..6.p.  1.  &c  eriteiusquadia  /  ^  ... 
tum  1.  p.  i^.  6.  j^.  j^.  96.  nam  fi  capiaraus£^ 

j  ^tiji.ii.  p.^.^.p.i. 
J  4-p  ^-48-p.J^.j^.  istz.p.fy.fy.ijitl 
i   i6o.p.J^.432.p.  j^  ^.248832.  p.jji.  51. 
|  442368. 

J^.^.4-  ^  i.  fiec^.4.  p.i.p.jjj£.j9£.64.ideft 
3-p.  J^i.  S.ii  ergocapiamus  iu.j^i.4. p.fy.$. 
p.i.  licet  refoluatur  in  160.  p.  j^.432.  p.j?/. 
J^.44^3^8.  p.  iu.  Ei.  248832.  hs  tamen 
non  func  commenf*,  ied  in  proportione 
J?i.  Js)i.  256.  ad  i?/.j?z.i44.id  eft  4.  ad  11.  U- 
cet  1k  valde  propinqua,  nam  ^.452.  eft 
duodeculpa  jji.  3.6^  j^.  ^l.  248832.  eftduo 
deculpa  jtji.  jj^.  12.  6c  eft  mirum  adc6  quod 
fi  ^.1^.441368.  eflet  numerus,  haberemus 
intentum.  Cum  ergo  h©c  trinomiiim  tioa 
poflet  reduci  ad  pauciora  multo  nunus  rdi- 
qua,  quare  j^i.cub.  460.  p.  j?i.  45  i.p.i^.jy- 
4^i^6%t  p.  j^i.  iji.  248832.  nonpotcli:  elfe 

«equatio 


\ 
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sequatio  quaefita,  igttur  opartet  vt  fit  diffe- 
rentia  duarum  quantitatum ,  &  fundamen- 
tum  erit  in  prima  regula  di&a  in  Arte  raa- 
gna  fuperius. 

Sit  cubus  a  b  xqualis  29.  rebus  ad,  & 
erit  fuperficies  bc  29.  &  c  e  42.  numeris, 
&  erit  corpus,  &  iuxta  alcitudinem  ad.  Ec 
cum  ex  29.  poflint  fieri  parces,vc  vides  a  la- 
tere  ex  quibus  vna  du£ta  in  alterius  radi- 
cem  fit  numerus  ,  poterit  numerus  rerum 
datus  cum  28.50.60.5 1.  &  20.  aequari  cu- 
bo,  dico  modo  quod  etiam  poterunt  fieri 


£1—1 


l 


aliae  partes  non  integrse ,  vtpote  1 S.  p.  iji. 
fi.&C  n.rh.  72.&ex  18.  p.  ^-72.in 
m.  y..  2.  radicem  1 1.  m.  ^.72.  fit  4i.alius 
numerus.  Ex  quo  liquet  quodoporcet  u.rh, 
Iji.  72.eiTe  binomium  primumaucrecifum, 
vt  &  etiam.  Proponatur  ergo  e  f  1  3.  p. 
72-8cc  g  iS.erit  ergohfp.$i.7  2.igitur  alia 
pars  erit  f  d  denominataper  d  g,  fcilicet  11, 
m.  f  h  y..  72.  ita  vt  diuifio  vera  b  c,  fcilicet 


28.1. 1.28. 
25. 4.2.50. 
20.9.3.60. 
13. 10.4.52. 

4.25.5.10.     m  m 

i8.p.^r.7  2.i  i.m.^«7  2.3.m.^.2./ 42. 


29.  fit  vere  in  f ,  nam  c  f  eft  18.  id  eft  c  g 
p.  ^t.  72.  ideft  fh&  df  u.ideft  d  g  m. 

72.  ideftf  h.  Diuifio  autem  iuxta  no- 
mening,  quoniamc  geft  18.  &gdn.  Ec 
quiaproportio  c  b  corporisad  c  e  eft  ve- 
luti  c  d  ad  c  a,  erit  c  d  ad  c  a,  veluc  2  9  ,po(. 
ad  42.igitur  veluc  i.pof.ad  i~,  vel^  pof. 
1?.  Art.     ad  i.numeiu. Rurfus quia  ex  regula  prima 
m»g.         capiculi  c  f  in  $i.f  d,  fic  c  e  corpus,&  fit  la- 
tus  d  f ,  d  k  erit  a  d  ad  d  k,  veluti  c  f  fu- 
perficiei  ld  c  e  fuperriciem  quare  veluti 
c  1  ad  c  a.  Arque  iterum  cum  1  g  fiat  ex  du- 
plo  partium  d  k  ,  proponatur  denominaca 
per  p.  &  m.  &  fit  quod  eft  p.  d  ih.  &  quod 
eft  m,  k  m  duplum ,  igitur  m  k  in  m  d  pro- 
ducit  h  f.  Vt  in  exemplo ,  cum  ergo  c  g 
proponatur  numerusi8.&  gl  iji-72.&  pro- 
portio  partiumd  k  vt  denominatae,  id  eft 
vc  d  m,  quaeeft  numerus  rh.  m  k,  &  eadem 
proportioni  c  g  ad  g  I,  fequamur  ergo  pri- 
mum  argumencum  rei.Eric  a  d  i^.v.20-7  P* 
^.4OTp.  i^m.  ^f.  Ex  rcgula  prima. 


e  f  i8.p.^i-72i 
cgi8. 
h  fy:.  72. 
f  d  1 1.  rh.  91.  72. 
d  g  1 1. 

c  d  ad  c  a  vc  1.  pof.i1^. 
d  k     v.  1 1.  m.  yt.  72. 
a  d  ad  d  k,  vt  c  1  ad  c  a. 
ni  k  in  ra  d  pd.  dim„  f  h  y..  1 8. 
d  m  3. 
m  k  $£.2. 
d  k  3.m.^i.  2. 
j  c  g  ad  g  l,  vt  d  m  ad  m  k. 


Haec  igitur  eft  vera  xftimatio  rei,  &  eadem 
eft  6.  &  fit  experimentum ,  quia  detra&a, 
i-^m.  ^-7,  ex  6.  fic  4-f  p-  ^t»  &  noc  e^ 
aequale  fy.  v.  20-^  p.^i.  40-7  quod  patel 
quia  quadrata  vtriufque  funt  20^-  p.  iji. 
40-f.  Igitur  hoc  genus  aeftimationis  eft  ge- 
neralc ,  quia  poteft  aequari  numero ,  &  non 
sequari,  &  poftec  a^quari  binomio  ,  quia  de- 
tradtis  partibus  alligacis  remanerec  bino- 
mium  auc  recifum  necefTario ,  &  tunc  pof- 
fec  poni  yt.  v.  radix  biaomij  aut  recifi 
primi. 

Rurfus  proponatur  b  e  20.  numerus  re* 
rum  c  e  corpus  3  2.  proponatur  c  f  c  b  f  d  4. 
ex  e  f  in  $i.  f  d,  qua?  eft  2.  fit  3  2.  Sit  icerum 
c  d  ad  c  a  vt  20.  pof.  a  d  32.  fcilicet  vt  1 » 
pof.  ad  i-f ,  &  quia  eft  iterum  a  d  ad  d  k. 
vc  c  f  ad  c  e,  quare  vc  c  1  ad  c  a.  Ec  quia  a 
d  ex  regula  prima  eft  ^i.  17-p.  1.  &d  k.eft 
2.ericak  ^i.  17.  m.  1.  &ce  91.68.111.2. 


C  A  P  V  T  XXV. 

De  examinc  tertid  reguU  cafttuli  XXV* 
Artis  magn&. 

PRoponafflus  quod  cubus  fic  «qualisiS^ 
rebus  p.  108.  cunc  fi  fecero  ex  1  8.  nu^ 
mero  rerum  duas  partes ,  exquarum  dutStu 
vnius  insi.alcerius  mutuo  fiac  54.dimidium 
108.  Ec  manifeftum  eft  quod  res  eft  6,  Et 
per  regulam  generalem  eft      v.  cub.  54. 
p.^..  2700.  p.  ^i.v.  cu.  54. rh.  iji.  2700.  & 
h^cveie  eft  3.^.^.3. p.^.m.^.j.quodeft^. 
vt  prius.  Diuitio  autem  non  eft  lecundum 
eum  modum,fed]5i.  parcium  1 8*  funt  3-&  3. 
&  partes  9-&  9-&  producla  mutuo  fic  erunt 
54,  Ec  fimiliter  aflumptis  21 .  rebus ,  &  90* 
numero,  faciemus  iuxta  capiCulum  gene- 
rale  ex  ^o-duas  partes,ex  quaruduclu .vniui 
in  alterum  fiat  343.  cubus  7.  tertisc  partis 
21.  numeri  rerum  ,  &  habebimus  partes 
^i.  v.  cu.45.     ^i.  1682.  p.  ^i.  v-cu.45.fn* 
Bi.  i^82.&eft  3-p.^.2.  p.  3.  m.^.26.  v6 
piithi ,  &  ita  augendo  numerum  rerum  exi*' 
mus  extracapkulum,  fed  minuendonume» 
rum  rerum  nimis  non  licet  vti  regula  vt- 
pote  1.  cu.  aequalis  15.  rebus  p.i  16.  non  li- 
cet  diuidere  15.  in  duas  partesjex  quarum 
duclu  vnius  in     alterius  mutuo,  fiat  63- 
dimidum  126.  Quia  maximum  in  quodiui-  pef>  tb$.ny 
di  poffit  ,  eft  quando  diuiditur  in  partes  de  Fre$m, 
arquales ,  vt  demonftratum  eft.  Ergo  tres 
fuut  partesinhoccapiculo,ptima  qua:  feruit 
L 1    4  tegulae 
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regulas  fpeciali  non  generali  ,  cum  nume- 
rusierum  eft  magnus  in  comparatione  nu- 
meri  aequationis.  Secunda  quae  feruitregu- 
las  generali  non  fpecialicumnumerus  asqua- 
tionis  eft  magnuscomparatione  numeri  re- 
rum.  Tertiaquae  feruit  vtrique,vt  in  exem- 
plo  non  poteft  regula  generalis  attingere 
ad  i.  cub.  aequalem  22.  rebus  p.  84.  quia 
21.  quarta  pars  84.  non  facit  quadratum, 
neque  maius  neque  xquale  cubo  jy  tertias 
partis  rerum.  Sirailiter  regula  fpecialis  non 
attingit  adi.  cub.  sequalem  17.  rebus  p.  114. 
quoniam  8-^-du6tum  in  ^.8-7-,  producit  fy. 
614— ,  quae  eft  minor  28^-,  quarta  parce 
1 14.  numeri  propofiti,  vt  mutua  illa  non 
potlint  componere  57.  dimidium  numeri 
propofiti.  Traducenda  eft  ergo  in  toto  illo 
lpaeio,  in  quo  conueniunt  vna  ad  aliam  fa- 
ciendo  ex  re  iam  inuenta  duas  partes ,  ex 
quarum  ductu  vnius  in  quadratum  alterius 
mutuo  ,  fiat  dimidium  numeri  propofiti,  &C 
illseerunt  parces.Iftud  autem  facile  fiet  di- 
uidendo  numeri  propofici  dimidium  per 
rem  indediuidendo  rem  induas  partes  pro- 
ducentes  id  quod  prouenit.  Exemplum,  cu- 
bus  azquatur  6.  rebusp.  6.  rei  aeftimacio  elt 
^.cub.4.p.^.cub.  2.cum  hoc  diuidemus  3. 
dimidium  numeri  aequationis ,  exit  i^.  cub. 
2.m.i.p.^-.cu.-^-,  ducamdimidium  i^.cu.4. 
p.  qi.  cu.  2.in  le  fit  i.p.  cu.-j-p.  cu. 
— a  quodetraho  %t.  cu.  2.  m.  1  .p.  3t.cu.-7-, 
relinquitur  2.  m.  cub.^-,  m.  cu.^,  cu- 
ius  y..  v.  addita  8c  detra&a  a  dimidio  prio- 
ris  oftendit  partes  vt  vides.  Etmodum  etia 

t$l. cu.^-  p.^.cu.-f  p.^.V.2.m,^.cu..tpm« 

^.CU.jV. 

^.cu.T-p.^t.cu.-f  p.^..v.2-m.^.cu.-^  m. 


a  c  Utus 

a  d  9.  numtttu 

quad, 

c  dl.  dimfftrt 
b  ftu  dijfiremum 
ifiimtt.  iiumm 
qttad. 

e  g  9.  nmtrti 

quad. 

e  h  latus  ip.hr  t 
diuif.  feupttiif* 
ferentiamtfl\m,i 
numen  »mL  ir- 


K  l  9.  nttmem 
quad.  K  M  ■  II 
fecundt  tftim. 
ignom.  Im  %.£■ 
uifum  ptrii  n,jm 
differentim  tjth 
tnat.  i  mmttt 
quad.igntm: 


cum  demoftratione  fuperiusdocui.  Quadra- 
ta  ergo  horum  iuntta  funt  6.  &c  mutuo  pro- 
ducta  iuncla  funt  5.  quod  patet  experieuti. 
Et  eft  pulchra  operatio. 


C  A  P  V  T  XXVI. 

J)e  propofitione  cubi  <&cjualis  quadratis.dr 
numero      cubum  cum  numero 
aqualem  quadratis* 

SI  cubus  fit  aequalis  quadratis  &  numero, 
alius  verocubus  cum  eodem  numero  fit 
azqualis  aliquot  quadratis ,  erit  proportio 
difFerentiae  numeri  quadratorura  a  fua  sefti- 
matione ,  dum  cubus  &C  numeruseft  cequa- 
lis  quadratis  ad  difterentiam  aftimationis  a 
numero  quadratorum,dum  cubus  eft  afqua- 
lis  quadratis  &  numero,  ficut  aeftimationis 
cubi  aequalis  quadraris  &c  numero  ad  a?fti- 
mationem  cubi  6c  numeri  asqualium  qua- 
dratis  duplicata. 

Cum  ex  a  b  in  c  d ,  &  ex  e  f  in  g  h ,  & 
exk  n  in  1  m,  fiat  idem  numerus ,  erit  pro - 
portio  c  d  ad  g  h ,  &  c  d  ad  1  m ,  &  g  h  ad  I 
m,  velut  e  f  ad  a  b,  &  k  n  ad  a  b,  6c  k  n  ad 
e  f,  quare  vt  :  ad  a  c,  3c k  m  ad  a  c ,  &  k 
m  ad  g  h  duplicata.  Veluti  ponatur  e  h  $1, 


24.  p.  4.  &  k  m  1 .  in  r.  cub.  p.  8.  cequali  9, 
quad.  Cumergo  nora  e  g  g  h  h  e  nota  fiat 
fub  eifdem  tet  minis  k  m  &  m  I  ex  capite 
cubi&numeriaequalium  quadratis ,  igpt 
nota  ad  d  c  ,  &  paribtis  aliis  erit  nota  e  h 
Sz  h  g.  Difcrimen  folum  eft,  quod  iu  cubo 
cequali  rebus  &  numero  dirKrrentiaeftlate- 
ris,  quod  fuperat  minierum  quadratorurn, 
in  fequentibus  figuris  numerus  quadrato- 
rum  fuperat  arftimatione  reifeu  iacus  quad. 
liquet  ergo  quodinter  e  h  &c  k  m  interce- 
dunt  quatuor  conditiones  :  piima  quod  e  h 
&c  k  m  funt  amba;  teftimauuncs  capituli 
propofiti  cubi  &c  8.  numeri  a:qualium  9. 
quad.  Secunda  quod  e  h  &  k  m  funt  in 
proportione,  in  qua  eftl  m  ad  h  g  viciffim, 
fed  hsc  eft  duplicata.  Tertia  quod  k  m  dl 
compofua  ex  cetragonali  g  h  in  e  p,|  poiita 
o  h  dimidio  hg  ,  6c  ipfa  p  hdimidio.o  h. 
Quarta  quam  diximus  deeOe  comparando 
ac&cdadeh  &  bg,eft  quod  e.  h  &  k 
m  ajftimationes  funt  minores  e  g  -feu  k  I 
numero  quadratorum.  Cum  ergoextercia 
conditione,  quodfitex  g  h  in  p  eiic  notuin, 
quia  g  h  &  o  e  nocas  funt,&  g  o  nota^uia 
dimidium  g  h  erit  k  m  compofita  ex  eis 
nota.  Deducitur  ergo  primum  problema  ad 
hoc,  detrahe  ex  k  1  quancicatem  ,  qua4  fe 
habeatin  proportione  duplicata  ad  Ei  g,  in 
qua  e  h  ad  k  m.  Cum  e  g  &  k  J  fitit  idem 
feu  aequales.  At  fecundum  problema  eft, 
diuide  k  1,  quce  eft  eadem  vel  ajqualis  a  d, 
ita  vc  proportio  m  I  ad  c  d  fit  duplicata  ei, 
quae  eit  a  c  ad  k  m.  In  vtroque  autem  pa- 
riter  deducitur  res  ad  cubum  &c  numerum 
aequalem  numero  rerum,  igitur  aeflimatio 
pariter  ignota  ex  nota  pendebit. 

Sumacur  ergo  rurfus  «t  y  ,  e , » 9(  nouem 
fingulae  &  arquales,  tk  fit  tota  res  ,  &  in 
reliquis  dum  cubus  ,  &  8-  «quantur  9. 
quad.  res  fit  «A^&«.  Si  e/go  pofueriniiis 
2  4.p.  4.  erit  ^  e  j.m.  jjt.  14.  Pona- 
mus  ergo  /  9  i.quad.&  fitmedioin  propor- 
tione  iuter  /  6  &  £  s,  n.  erit  z  pof.  v.  5.  m. 
fy.  .24.  igitur  cum  fit  proportio  n  ad  £  «,  vt 

^^ad 
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&  £  ad  » /,  ducemus  £,  id  eft  24.  p.  4. 
in  £  f,  qua; eft  5.  m.  fy-  24.  fic  24.  m.  4. 
qtiam  diuido  per  k,  >d  eft  pof.  5.  m.  ^i.  24. 
&  exeunt  pof.  rII?—  &  ha;c  eft  »/.  Igitur 

1  i.pof.  ° 

tota  » 0  qux  eft  9.  eft  1 .  quad.  p.  ^3if±* 

quarei.  cub.  p.i^.  24-  p-  4-  ^quatur  9. 
pof.  Sc  quia  notum  eft  hoc  ex  capitulo  iam 
dicto  :  &  aflumo  eodem  modo  *  y  &  y  C, 
notas  vt  fit  y  C3  6.  m.     v.  cub.  3 1 .  p. 
934.  p.     v.  cub.  $  1.  m.     954.  &  dica- 
mus  quod  fit^,  nam  eftprope,  &  pona- 
musquodiQ.  vtprius  fit  i.quad.eritx'  pof. 
~>  duc  ergo  ~C>\n*C,  id  eft  ~  in 
&  quia  eft  diuidendum  productum  per 
ideo  fufficiet  ducere  per^,  &  fit— ,feu 
877^'  diuidendum  per  ipfos ,  nam  «  fuic 
77  pof.  quia  fuit  latus  ~  quadratum,  habe- 
musergo  vt  prius  8^-,diuidendumper  1. 
pof  p.quadrataaequalia  9.  igitur  1.  cub.  p. 
8~r  aequalia  9.  pof 

Videtur  ergo  proprior  modus  demon- 
ftrationi,  vtfupponamusad  rei  aeftimatio- 
nenr,  in  qua  a  b  nnmerus  quadratorum ,  & 
b  dnurnerus  atftimationis,  diuifus  per  qua- 


dratum ,  a  b.  Et  turfus  a  b  numerus, 
id  eft  quadratorum  ,  &  e  b  numerus 
jeftimationis  ,  idem  cum  priore  »  Sc 
diuifus  per  quadratum  a  c  vel  ae,quia 
h.ibet  duas  a»ftimationes  ,  fed  tune 
.  jequatio  erk  diuerfa ,  quam  oportebit 
inuenire.  Dico  ergo  quod  fi  cubus  p. 
200.  eft  xqualis  1 00.  erit  a  e  res  &  a 
b  ico,  ponamusergo  a  d  aeftimatio- 
nem  cubisequalis  100.  quad.  p.  200. 
erit  ergo  a  d  nota ,  &c  a  b  eft  1 00.  nu- 
merus  quadracorum  ,  igitur  b  d  dif- 
ferentia  nota ,  &  quia  demonfttatum 
eft,quod  proportio  c  b  ad  b  d  eftdu- 
plicata  ei  quae  eft  a  d  ad  a  e  ,  igicur 
proportio  mediae  inter  e  badb  d  eft 


bus ,  fit  autem  200.  ex  2.  qu*  eft  b  d  in  100 
qu«  eft  a  b  numerus  quadratorum^oS*  all- 
tem  componicur  ex  400.  produ&o  4» 
quadrati  2.  &  eft  b  d  in  100.  quae  eft 
a  b  ,  &  8.  cubo  2.  b  d.i&  ita  fi  b  d 
ellet  3.  elTet  1.  cub.  p.  91 7-  «qualis  3°o» 
rebus,  &  eodem  modo  fi  b  d  eflet  9.  eflec 
cubus  cum  882  9.2qualis  900.  rebus  ,  nu- 
merus  enim  rerum  fempereft  productus  eX 
:eftimationis  differentia  a  numero  quadra» 
torum  in  ipfum  numerum  quadratorunn 
Numerus  autem  aequationis  lcilicec  8829. 
eft  compofitus  ex  8100*  produtto  quadrati 
9>id  eft  8  i.in  100.  numerum quadratorum* 
&  729.  cubo  b  d,  quae  eft  9.  Cum  igitur 
hoc  capitulum  fit  fpeciale ,  &  circumfcrU 
ptum  habebit  aeftimationem  notam ,  Vt  re- 
liqua  capitulafpecialiacubi&:  numeri^qua- 
lium  rebus ,  Sc  hacc  arquiualebic  generaU 
cubi  &  numeri  aequalium  quadratis. 

Ergo  propofita  qnaeftione  cubi  &c  hume- 
ri  jequalium^uadratis  erit  nota  aeftimatio 
cubi  aequalis  totidem  quadratis,  8c  eidem 
numero  ,  quareadnota»  &  quiaabnume- 
rus  quadratorum  eft  notus ,  erit  nota  bd* 
ducemufque  b  dina  b  &  habebimus  nur 
merum  rerum ,  ducemus  etiam  b  d  adqua- 
dratuinde  in  ab,  &  produdo  addemuscu^ 
bum  d  b,  Sc  habebimus  numerum  aequa- 
tionis,cum  regula  ergo  fpeciali  inueniemus 
asftimationem  eius,  Sc  hxcerit  prima  asqua- 
tio,  fcilicet  media:  quantitatis  inter  eb& 
b  dj  hanc  igitur  ducemus  in  fe^  &  diuide- 
mus  perb  d,  &  exibit  quantitas  b  e  (ecundi 
ajquatio  ,  quam  detrahemus  ex  a  b  nume- 
ro  quadratorum  propofito,  &  habebimus 
a  e  xquationem  tertiam  quzfitam.  Vnde" 
patet  quam  difficilis  fit  hsc  inuentio  ,  &C 
quam  abfurdum  genus  quantitatis  proue- 
niat  pcr  decem  difficultates.  Prima  eft  in-5 
uentio  ad  qua;  folet  efle  trinomium  compo- 
fitum  cubicum  >  Sc  ex  radicibus  vniuerfali- 
bus,  quia  pendet  ex  capitulo  generali.  Se- 
cunda  eft  refiduum  b  d  detrafta  a  b.  Tertia 
eft  produaum  ex  a  b  in  bd.Quarta  eft  qua- 
dratum  b  d.  Quinta  produftum ,  ex  eodem 
quadrato  in  a  b.  Sexta  cubus  b  d.  Septima 
eft  seftimationis  inuentio  cum  operationi- 
bus  capituli  fpecialis*  Odaua  eft  dedudio 
inuentse  azftimationis  ad  quadratum.  Nona 
eft  diuifio  produai  per  quantitatem  b  d. 
Decima  eft  detradtio  pronentusa  numero 


vt  a  d  ad  a  e,  fit  ergo  b  d  2.  pro  exemplo  vc  quadratorum.  Ex  his  facilhma;  funt  tres^ 

intellieas  pones  e  6-  quad.Sc  fi  b  d  eftet  3.  fcilicet  fecunda ,  quinta  &  decima  ,  penc 

poneres  e^quad-"&  fl  bd  eflec4.pone-  impoflibiles  duae, fcilicet  fepcima  &  nona, 

res  e  6±  quad.  ad  hoc  vt  media  fic  1 .  pof.  reliqase  valde  difficiles. 
qua:  du£ta  in  a  e,  producit  quantum  a  d  iri 


<J  b,  produ&um  autem  a  d  ind  b  eft  notum, 
quia  a  d  &  d  b  notae  funt ,  &  hoc  eft  asqua- 
le  mcdia:  du&ae  in  a  e ,  quce  eft  numerus 
quadratorum  communis ,  detra6ta  e  b  quas 
eft  pars  illa ,  quse  prouenit  diuifa  monade 
pec  b  d,&  eft  nota,&  eft  pars  cubi.  Sequi 
tur  igitur  ex  conftru&ione  ,  vt  reducendo 
ad  1  •  cub.  vt  habeas  cubum  cum  numero 
jequalem  numero  rerum.  Et  vc  numerus 
rerum  fic  femper  produdlum  ex  b  d  in  a  d: 
&  numerus  aequationis  compofitus  ex  pro- 
du&o  quadrati  a  b  in  a  d  ,  &  cubo  ipfius  b 
d,  veluti  fi  ponatur  (  vt  dixi )  a  b  100.  & 
bd  z.erit  1.  cub.  p.  408.  aqualis  zoo.  ie- 


c  a  p  v  t  xxvii. 

Ve  4imatione  'data ,  vt  imemaM  nu- 
merm  ^mtionis. 

ET  curn  in  capitulis  maioribus  1.  cubi 
tum  etiam  in  aliis  ex  tribus  inueniatus 
quartum  ,  vtpote  ex  cubo  aequah  quadra- 
tis  &c  nuraero  datis  inuenimus  sftimatio- 
nem.  Ica  arftimatione  5c  cubo  Sc  quadra- 
tis  inuememus  numervjm  i  auc  eadem 
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&  cubo  &  numcro  iaueniemus  quadraca, 
nam  de  cubo  non  eft  ,  vt  quaeramus  ipfum 
per  quadrata&  numerum  datum  cum  fola 
aeftimatio  doceat,  cum  ergo  fint  fex  capi- 
tula  &  duobus  modis  in  fingulis  contingat 
inueniri  ,  quarum  erunt  duodecim  capitu- 
la.  Sit  ergo  primum  data  a  c  jcftimario  rei, 
&  numetus  quadratorum  a  b  datus ,  qui 
cum  numero 
aliquo  aequa- 


tur  cubo  a  c 


tj4- 


lgitur  quia  a  c 
data  eft  ,  erit 

cubus  a  c,  datus  &quadrata  fub  numero  a 
bdata,  refiduum  ergo  ad  cubum  eft  ,  quod 

fitex  bc  inquadratumac,&hoceftnotum,     mationem  femper  effe  maiorem^..cu 
quiaac&  a  bnotae  &  quadracum  ac,  igi-      meri  azquationis  ,  id  e^ 
tur  numerus  arquationis.Decrahe  igitur  nu-  aliis. 
merum  quadratorum  ex  arftimatione  data,         Sit  etiam  cubus  p.  1 2 
&  quod  rehnquitur  duc  in  quadratijm  a?fti_ 
mationis ,  productum  eft  numerus  a*qua- 
tionis.  Exemplum  arftimatio%ft  10.  cubi 


Et  rurfus  li  a  numiro  ajquationis  noto  de- 1 
trahas  cubum  aeltimacionis  nota;  rcfidaum 
erit  notum ,  quod  diuifum  per  asilimatio- 
nem  oftendit  numerum  rerum. 

Rurfus  fi  cubus  aequatur  rebus  &  nume- ) 
ro,  &  res  fint  nocae,&  £ltimatio,ducemus 
«ftimationemin  numerumrerum,&  detra- 
hemus  a  cubo  rei  &  refiduum  erit  numenjs 
a:quationis. 

Et  ita  fi  a  cubo  iam  noto  aequationis  nu- 10 
merus  detrahatur  refiduum  diuifum  per 
aeftimationem  oftendit  numerum  rerum. 
Caue  tamen  ne  cafum  proponas  impoffibi- 
em ,  velut  cubum  aequalem  rebus ,  &  1 0. 
numero&  a?ftimatio  2.  nam  oportet  ariti- 

nu> 

eft  10.  &  ita  in 


10. 

azquaHs  6.  quadratis  &  numero  cuipiam, 
detrahe  6.  ex  ro.  relinquitur  4-duc  in  ioo. 
quadratum  10.  fit  400.  igitur  cubus  a?qua- 
tur  6.  quad.p.400. 

2  Sit  modo  numerus  asquationis  fcilicet 
producfcam  ex  b  e  in  quadratum  a  c,  &  di~ 
uidam  illum  per  quadratum  a  c ,  prodibit 
b  c,  detrahoex  a  e,  relinquitura  b  nurae- 
rus  quadratorum. 

3  Sit  cubus  a  b  &  quadrata  b  c  ,  data 
&  aeftimatio  nota  erit  ,  ergo  cubus  no- 
tus,  &  b  c  d  iftain  quadratuma  b  etiam 
nota,  iugendo  vtrunque  habebis  numerum 
sequationis. 

4  Et  fit  cubas  &  a  b  data  fit  &  numerus 
aequationis  datus ,  igitur  detraham  cubum 
a  b  datumex  aequationis  numero  dato,  re- 
fiduum  duiidam  pcr  quadratum  a  b  datum, 
quia  a  b  data  eft,quod  prodit  eft  b  c  nume- 
rus  quadratorum. 

$     Et  fit  a  c  numerus  quadratorum  datus, 
&  a  b  aeftimatio  rei ,  &  quadrata  illa  fint 
aqualia  cubo  &  numero.  Quia  ergo  a  b 
data  eft,  erit  quadratum  eius,  &  cubuseius 
datus  ,  &  ideo  etiam  produclum  ex  a  c  in 
quadratum  a  b,  a  quo  detracto  cubo  a  b,re- 
linquitur  numerus  arquationis.  Exemplum 
acfit  6.  numerus  quadratorum,a  b  autem 
4.  cubus  eiuseft  64.  quadratum  i6\  igitur 
fex  quadrata  funt  96.  detrahe  64.  cubum 
aftimationis,relinquitur  $  z.numerus  e,qua- 
tionis,  igitur  i.cu.p.$2.aequatur  6.  quad. 
quando  arftimatio  rei  eft  4.  Et  in  huiufmodi 
cum  xftimatio  media  sequatur  extrc  mis,ca- 
ue  ne  cafus  fitimpoflibilis. 
6     Et  fit  modo  numerus  «quadonis&sefti. 
mationis  notus  ,  &  velim  namerum  qua- 
drarorum  asqualium  cubo&  didto  numero 
arquationis.Quia  ergo  a  b  nota  eft  aeftima- 
tio ,  erit  cubus  eius  notus:huic  addam  nu- 
merum  aequationis  iam  notum  ,  habebo 
totum  numerum  notum  qucm  diuidam  per 
quadratum  a  b,iam  notum,prodibit  a  c  nu- 
merus  quadratorum. 
•  Sit  eciam  aeftimatio  nota  cubi  &  rerum 
aequali  i.n  numerO  ,  liquet  quod  cubus  & 
res  erim    otae  quae  iun&ae  faciunc  nume» 
rum  aequauonis  nocum. 


a:qualis  reks,'n 
&  fit  aeftimatio ,  2.  tunc  cubus  2.  eft  8.  ad- 
de  ad  1  2.  lit  20.  diuide  per  2.  prohibic  10. 
numerus  rerum.  • 

Et  icerum  fic  cubus  cum  numero  xqualis  n 
1  o.rebus  &  asftimatio  2-duco  2.in  io-fit  20. 
detraho  8xubum,relinquitur  iz.numems 
aequationisqui  cum  cubo  1.  lunctus  sccjua- 
turdecupio2.  Etquiain  capitulisquadrato» 
rum  velrerum  ^qualium  numero&cuboeft 
duplex  rei  aeftimatio  ,  dico  quod  propofita 
quauisearum,fequkur  idem.Veluti  cubusp. 
24  eft  aequatis  quadratis  &  arftimatio  viu 
eft  2.  alia  21.  p.  5.  duco  2.  ad  cuburn. 
fit  8.  addo  ad  24.  fit  ,*2.  diuido per  4. ^ia» 
dratum  2.  exit  8.  numerus  quadratoium.Si- 
militer  duco  2 1 .  p.  5.  ad  cubum ,  fit 
48 }  84  p.2  iG.ad&e  i^.fit  240.^.^.48384. 
diuide  ptr  ^o.  quadratum  lji.iu 

p.?.exit8. 


C  a  p  v  t  XXVIil. 

Jguod  mpropofito  captuli  XXP ' I.  per- 
utnitw  ad  cubum ,  res 
lia  numero. 

CVm  ver6  iam  conclufum  fit ,  quadfl 
quis  poflit  inuenireregulam  fpecialem 
cmbi  &  numeri  squalium  rebus,  quando 
numerus  rerum  fic  ex  duotu  duorum  nume- 
rorum  inuicem  ,  &  numerus  aequationis  er 
duc~tu  quadrati  vnius  in  aggregatum  am- 
borum,  quod  ha:  ebit  aeftimatione  cubi  Sc 
numeri  aequalium  quadratis:dico  quod  h«c 
fpecialis  regula  eft  difhcilis  inuentu  ,  quia 
sequipollet  vni  generali,  quoniam  conuenit 
omnibus  cafibus,  in  quibus  cubus&nu- 
merus  aequantur  rebus.  Exemplum,  fi  dico 
cubus  &  «J.aequantur  odtu  rebus,dico  qu6d 
haec  erit  fubreguia  illa  fpeciali  quiaponam: 
quod  vna  pars  fit  1 .  pof.  alia-  r,  duco  igi- 
tur  1.  pol.  inlent  i.  quad.  duco  i.quad.  iri 
aggregatum  j.  pof.  p.~9f:,  fic  cn.  p.8.pof. 
-qualia  6.  at  hoc  habet  capitulum  genera- 
le ,  igitur  regula  illa  non  eft  proprie  fpe- 
cialis. 


Capvt 
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C  a  p  v  t  XXIX. 

Ve  comt/aratione  captulorum  cubiy  & 
retum  aqualium  numero  ,  ejrcubi  & 
numcri  aqualium  totidem  rebus. 

ET  proponatur  cubus  a  d  cum  rebus  nu- 
meio  10.  sequales  i 1.  &  crit  fuperfi- 
cies  b c  1  o.  corpus  autem ae  12.  Dico  pri- 
mum  qu6d  fifumatur  f  k  cubus ,  qui  cum 
12.  numero  ,  &  fit  g  1  corpus  iuxta  altitu- 
dinem  f  g,  asqualia  io.rebus ,  erit  ergo  fu- 
perficies  f  1  ex  fuppofito  ,  &  habebit  Huas 
aeftimationes ,  quod  fingulae  illarum  erunt 
in  mutua  proportione  hoc  modo  b  c  ad  f 
h,  vt  f  g  ad  a  b,  &  iterum  a  e  ad  g  h ,  vt 
f  g  ad  a  b.  Quare  proportio  a  c  ad  g  h,  du- 
plicata  e  c,  quae  eft  b  e  ad  f  h.  liquec  etiam 
quod  vtraque  aeftimatio  f  g  eft  maior  a  b, 
cjuiacum  aequaliter  fumatur  eft  aequalis  gl 
numero,  qui  eft  sequalis  toti  ae,  &  vltra 


1  i 


1 — 


eciam  cubo  f  k  per  communem  animi  fen- 
tenciam.Ex  quofequitur  ,  quod  ac  fitma- 
ior  g  h,igitur  cum  fit  duplicata  ei  quae  eft 
b  c  ad  f  h,  erit  b  e  maior  f  h.  Et  etiam  cla- 
re  per  fe  patet  cum  fit  mutua,  vt  f g  ad  a  b. 
Et  quia  10.  res  f  h  tequantur  cubo  fk8c 
g  l  numero  aequationis ,  &  g  l  eft  aequalis 
cubo  a  d  &  b  e  rebus  ,  erit  f  h  numerus  re- 
rum  Eequalis  cubis  k  a  d,  &  rebus  b  c,de- 
tra&is  igitur  rebus  b  e  ex  rebus  f  h  ,  quae 
funt  numero  aequales  ,  erunt  decem  diffe- 
rentiae  fg  Sc  ab,  squales  cubis  a  b  &  f 
g  pariter  acceptis. 

Rurfus  proponantur  dux  quantitates  a 
b  Sc  b  c,  vt  toca  a  c  fit  2.  gratia  exempli, 
vt  fitdifferentia  illarum  d  b,  &  decuplum 
d  b  fitarqualecubis  a  b  &  bc  ,  diuidemus  a 
c  2.  ini.  p.  1.  pof.  Sc  r.  m.i.  pof.  &  cubi 
erunt  <j.quad.p.2.&:  hoc  eft  aequaleio.  re- 
bus,  id  cft  decuplo  d'b,  quae  eft  differentia, 
igitun.  quad.p.^-asquatuc  5^-rebus  &  rei 
aeftimatio  eft  1-7,  p.94.27-  vel  1-7  m,  1^.27-. 


C  A  P  V  T  XXX. 

£>ualis  aqualitas  culorum  fartium 
lines  dmifi* 

SIc  a  b  diuifa  in  c  quadrata  'eius  c  d  >  c 
e,  dico  quod  cubi  a  c  c  bfunt  aequales 
parallelipedo  ex  a  b  in  aggtegatum  qua- 
dratorum  c  dc  edempta  fuperflcie  a  e  in  £ 


b,  nam  quod  fit  ex  a  b  in  aggregatum  qua- 
dratorum  c  d,  c  e  eft  a:quale  ei  quod  fit  e% 
a  c  in  c  d  >  c  e  &  ex  b  c  in  c  e  ,  cd,  quarfi 
duobus  cubis  a  c  &  «  b  ,  &  eis  quae  fiunC 
mutuo  parallelipedis  aein  c  e,  &  c  bind 
d,  at  a  c  in  c  e ,  quantum  ex  b  e  in  fuperfi- 
ciem  a  c  in  c  b  ,  &  ex  c  b  in  c  d,  quantum 
ex  a  d  in  fuperficiem  a  c  in  c  b,quod  igitur 
fitex  ab  in  c  d,  &  c  e  eft  asquale  cubis  a 
c  c  b ,  &  ei  quod  fit  ex  a  d  in  fuperficiem  a 
c  in  c  b3  &  ex  b  e  in  eandem,  quod  autem 
fit  cx  a  d  in  fuperficiem  a  c  in  c  b ,  cum  eo 
quod  fit  ex  b  c  in  eandem  eft  aequale  ei 
quod  fic  ex  tota  a  b  iu  fuperfi.ciem  a  c  in  c 
b,  eo  quod  a  d  eft  aequalis  a  c  &  b  c  sequa» 
lis  b  c  :  igitur  quod  fit  ex  ab  in  ci,ceeft 
sequale  ei  quod  fit  ex  a  b  in  fuperficiem  a 
c  inc b ,  cum  cubis  a  c  &  c  b  ,  igitur  de- 
tracto  eo  quod  fit  ex  a  b  in  fuperficie  a  c  in 
c  b  ex  eo  quod  fit  ex  a  b  in  c  d ,  c  e  &  eft  ide 
quod  detrahere  fuperficiem  a  c  in  c  b  ex 
quadratis  a  c ,  c  b  erit  parallelipedum  ex  a 
b  in  c  d  c  e,  detradta  fuperficie  a  c  in'  c  b} 
aequale  cubis  a  c ,  c  b  quod  erat  demon- 
ftrandum. 


Capvt  XXXI. 

Ve  aflimatione  generali  cubi  squdis  re- 
bus  t  ejr  numero  folida  njocata  & 
operatiombus  eius* 

ET  poftquam  non  quaerimus  in  «eftima- 
cione  nifi  demonftrationcm  operatio- 
nem  &  propinquitatem  ,  dico  quod  aEfti*> 
matio  cubi  aequalis  rebus&  numcro  gene- 
ralis  in  partequae  non  habetur  eft  nota  fe* 
cundum  tres  modos  propofitos  in  iolidis, 
per  primam  &  tertiam  regulam  cap.  25* 
Artis  magna;  :  &  appropinquatio  non  eft 
minor  quam  in  reliquis  radicibus  quadra- 
tis  aut  cubicis  ,  operationem  autem  nunc 
docebimus.Verum  in  tertia  regula  ob  pix- 
cedentem.  videtur  maior  squalitas  atque 
nodtia.  Siquisergo  dixerit  cubus  eft^qua- 
i}.  rebus  p,  69.  igitur  dkemus  ex  tertia 

seguk^ 
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regula  ,  quodres  efts/.  folida  i  3.  in  30.41*1  10.  eft  proximior  b/B/b/.  101.  quam  Be.  10. 

eft  dimidium  60.  id  eft,vt  ita  diuidatur  1  3.  ^?t.lbi.  &  multo  magis  quam  10.  ipfum 

vt  ex  partibusin  radices  fuas  mutuo  du&is  p/.  ioi.diftert  m.  pene  per^*  &  ^.  jo.dif- 

fiat  jo.Dico  ergo  quod  (1  volueris  hanc  Re.  fcrt  eo  modo  fumpta  a  b/b/.  loi-per  ~  quod 

fol.  duccre  gratia  exempli  in  b/.  duas  duces  eft  multo  minus  quam  ~  in      Sed  umen 


«e.  i.  in  fe  fit  2.  duc  in  13.  fit  z6.  indeduc 
■fy.i.  adcubum  ,  ficB/.  8.duc  B/.8.in  30.  fit 
3e.72.00.  igiturB/.  producU  eritK/.  fol.  16. 
in  b/.  7200.  Et  itafi  volueris  eandem  diui- 
dereper  s/.2-duc  B/.2.in  fe  fit  l.diuidei^. 
per  2.  exit  6~,deinde  diuide  30.  per  ^e.  fc. 
cub.  3*..  2.  exit  bz.i  1 2^»  &  erit  quod  proue- 
nit  b/.  (sA.  112-^-.  Haec  autem  facile 

demonftrari  polTunt ,  in  additione  quoque 
fimilium  velut  y.  fol.  1  3.  in  30.  cu.  b/.  fol. 
52.  ifi  240.  diuides  fingulos  per  fuas  corref- 


hoc  contingit  per  fe  non  habita  proportio- 
nis  ratione.  Forfan  in  mukiplicatione  & 
diuiftone  aliter  dicendum  efiet ,  quoniam 
partes  redduntur  pauciores :  fed  tamen  cum 
incoramenfaefuetint  remanet  numerus  ag. 
gregati,  vt  B/.  G.p.B/.^.in  R/.3.  m.R/.2.pm- 
ducic  Re.  1  3-  p.  r/.  ij-  m.  fz.  12.  m.  b/..  10. 
quid  ergo  refert  fi  dicam  B/.  1 8.  p.  R/.  1  $. 
m  e/.  ii.m.  b/.  10.  &  r/.  6.p.  B/.5.  in^-9. 
m.  B/.2.cum  enim  oportebit  illas  adderes 
duplicaie,  diuidere,  diuidam  vnamquam- 


j  1.  iu  i^ui  •....^«."^  j —   — r  ,       -  1 

pondentes ,  &  exibunt  diuifo  5  2.  per  1 3  4.  que  feorfum,  &  poft  iungam  eodem  modjf 
&  diuifo  240.per  30.8.  &B/.cu.8.eft  eade     aut  detraham.  Sint  ergo  dillimiles  iol. 


cum  B/.  quadrata  4.  quiaiam  fupponunrur 
fimiles  partes,addam  igitur  ad2.monadem, 
fic  3.  ducad  quadratum  fit  ^.ducin  13.  fit 
1 1 7.  duc  &  3.  ad  cubum  fic  27.  duc  in  30. 
fit  810.  erit  ergo  r/.  coniuncu fol.  1 17.  in 
810.  Idem  dico  de  fubcra&ione.  Diuiden- 
do  fingulas  partes  per  fuas  fimiles,eius  quod 
prouenit  capiendo  r/.  quad.  vel  cu.  qux 
crit  vna  a  qua  detrahe  ,  &  refiduum  redu- 
cito  ad  quadratur»  &  cubum,&  ducin  fuas 
partes  qua:  ei  refpohdent.  In  diflimilibus 
autem  adiiciemus  aut  detrahemus  fimplici- 
ter,  quodetiam  facimus  in  b/.  vniuerfalibus 
&  anomalis.  PolTent  &  aliquain  huiufmo- 
di  fubtiliora  inueniri ,  fed  fatis  fit  fi  aliquis 
dicat ,  habui  cubum  asqualem  6.  rebus  p.i. 
dices  igitur  *eftimatio  rei  eft  b/.  fol.6\  in  -7, 
id  eft  aggtegatum  duarum  radicum  quadra- 
torum  partium  6.  ex  quarum  mutua  mul- 
tiplicatione  in  ipfas  partes  producatur-^-. 

Et  pro  appropinquatione  celeri  ac  breui 
duces  ad  incegras  per  numerum  partes  ha- 
bentem,  ducendo  puta  per4-  &  habebis 
3e.foI.96'.  in  32.  igiturpars  vna  erit  9$^r> 
&  alia-f  -  Et  hoc  eft  maius ,  minus  aucem 
9Stz  &"^»  igicur  propiniua  vnaeric  95^ 
alia^,huius  ergo  accipiemus  quartampar- 
tem,3c  erunt  numeri  $\~  &c 

In  insequalibus  autemiungendis,  detra- 
hendis,multiplicandis  ac  diuidendis  eadem 
facimusquas  in  B/.diuerfis  ,  neque  enim  li- 
cet  eas  aliter  iungere  quam  per  p.  &  fub- 
trahere  quam  per  m.velut  fy.  cu.  10.  cum 
^e.  quadrau  8.  dicemus  $t.  S.  p.^e.  cu.  10. 
vel  detrahendoi^.  S.m.^e.cu.  10.  Etfi  quis 
dicat  qu6d  polfumus  etiam  iungere  hoc 
modo  fy.  v.  8.  p.  ^e.cu.  ioo-  p.  ^t^t.  cu.  3.'.. 
3  27^800.  dico  quod  eft  harc  longior  &  dif- 
ficilior.  De  longitudine  patet  fenfu:de  dif- 
liculcate  in  vlcima  parte  cogeris  intellige- 
re  ^e.  quadratam  5c  ^i.  cu.  vt  in  alia  &  prjc- 
ter  id  etiam  $e.  cub.  100.  inde  totius  aggre- 
gati  351.  vniuerfalem,  licet  forfan  quod  ad 
propmquiutem  attinet,  forfan  redderetur 
aliqaanto  exadtior  ,  quia  eiFetvna  tantum 
&minoris  aggregati,vnde  notandum,qu6d 
fi  quis  vellt  ^t.  cu.  J  o.  p.  jje.  8.  Et  ije.  v.  l$e. 
cu.  10.  p.  ije.  8.qu6d  prima  fub  eadem  ad- 
ditioncerit  proxima  2^7  Sc  2^-,quod  totum 
cft  5-vt  mamfelhim,fed  lje.  v.  2^  Sc  2^eft 
Ec  hocmanifefte  elt  proximius  radici 
veras  ^i.  cub.io-p.  ^.8.  quam  t.  quia  ^y,. 


1  3.  in  ?o.&  V/l.  fol.  5-in  6.  fic multiplica* 
bo  %l.  fol.  1  3.  iri  30.  produc.  in  ^e.  fol.5.  in 
in  6.  fic  diuidam  ije.  fol.  1 3 .  in  30.  &  ita  aJ- 
dam  31.  fol.  1  j.  in  30.  p.  R;.  fol.  5.  in  (>.  6c 
ica  detraham  ije.  fol.  1 3.  in  30.  fy.  fo!-  5.111 
6.  m.  i^e.  fol.  5-in  6.  Et  accipiam  ije.  v.  hoc 
modo  ije.  v.  b/.  fol.  1  i  •  in  3  o.  &  eft  ]$e.  f .  & 
ita  accipiam  i^.  cu.  hoc  modo  s/.  v.  cu.  lje. 
fol.  1 3.in  30.  Et  in  foiidis  radici  cuicunquc 
debet  adiici  v.  id  eft  nota  vniuerfalis  cum 
fic  vnum  totum. 

Et  nota  quod  $e.  fol.  dicitur  non  tota  fed 
comparatiue ,  velut  cum  dico  fi.  v.  lji.  9. 
p.  ije.  cu.27.  vult  dicere ,  accipi  i}e.  9.  qux 
eft  3.  &  iji.  cub.  27.  qua:  eft  etiam  3.  iun- 
ge,  fiunt  6.  igitur  b/.  v.  9.  p.  iji.  cu  17.  eft 
b/.  6.  Sed  non  eft  fic  de  Re.  v.  B/.  fol.  1 3. 
in  3o-neque  enim  cum  b/.j  3.qua'dratoriun 
aggiegaci  fic  5.  &  b/.  30.  vrparallelipeda  fit 
rtnfiis  B/.  v.eft  u/.  8.  aggregaci  5.  &  5.  fed 
eft  vjl.  fimpliciter  vnius  partistantum  ,  id 
eft  5.  Et  ideo  nota  quod  femper  luntsqua- 
les  ,  igitur  ducendo,  diuidendo  B/.  foJicJjc 
partes  funt  acpiales. 

Ec  noca  quod  licet  produ^li  ex  aggregi- 
to  duorum  quadratorum  in  aggregatum 
duorum  quadratorum  producant  temper 
aggregatum  ex  duobus  quadratis ,  vt  j* 
in  5.  &  5.  in  1 3.  &  5.  in  8.  &  5.  in  18. 
&  13.n1  25.  &  1 3.  in  8.  &  8.  in  25.  &  S. 
in  50.  &  itade  aliis ,  tamenilla:  parc.es  no» 
fetuant  proportionem  ,  velut  5.  in  13.  tffi- 
cit  6 5.  qui  componitur  ex  64.  &  1.  qua- 
dratis,  qui  nihil  habent  cum  1 5.  qui  veri 
producitur  ex  5.  B/.  folida  13.  in  30.  in  3. 
B/.  fol.  5.  in  6.  nec  etiam  diuifo  (J5.  in  49. 
&  1 6.  nam  radices  funt  7.  &  4.  qua:  iunctac 
faciunt  H.  qui  etiameft  diuerfusa  ij.  Ideo 
aliunde  petenda  eft  ratio  cur  componan- 
tur,  conftat  enim  elTe  longc  pluresquinoa 
componuntur  :  vt  vfque  ad  20.  fmit  2.5.S. 
10. 1 3. 17.18.20.  Sunt  ergo  duodccim  qui 
non  componuntur  ,  &  o6co  rantum  qui 
componuntur.  Et  a  20.  ad  40.  Sunt  25. 
26.  29.  32.  34^37.40.  adhuc  paucioresa 
40.  ad  60.  func  41.  45.  50.  52. 53.  58. 
paueiores. 
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Capvt  XXXII. 

Ve  comparatione  duarum  quantitatum 
tuxta  yroportionem  partium, 

ET  fumantur  duce  quantitatesab  maior, 
c  d  minor,dico  quod  poteruncdimdi  ita 
vc  lic  propottio  vnius  partis  ad  aliam  maio- 
ris  inaequalitatis ,  &  refi-  ^ 

dui  ad  refiduum  vfque  in  p  ■  ■    1  > 

infinitummam  ablata  a  e   ^  $ 

aequali  c  d  crit  b  ead  refi-  I — ,  . 

duum  infinita,ergo  ex  re-      H  s 

gula  dialedticafemper  Ii- 

cebit  diuidendo  refiduum ,  vtpote  fa&a  a  f 

«equali  c  g,diuidendo  e  f  &  d  g  per  aequalia 

erit  proportio  tefidui  vfque  ad  b,  ad  reliduu 

vfqyad  g  perpetuo  maior:&  ita  vfque  in  in- 

finicnm  diuidendo  verfus  d  ,  &  aflumendo 

aliquid  maius  in  ab  erit  vt  procedatur  vf- 

que  ininfitum  in  proportione  refiduorum. 

Dico  practerea  quod  non  poterunt  am- 
bx  proporciones  efle  minores  proportione 
totius  ad  totum  :  quia  fi  detrahatur  minor 
proportio  vt  a  e  ad  c  g  ,  quam  a  b  ad  c  d 
1'EU*"'""  fiat  a  e  ad  c  h ,  arqualis  a  b  ad  c  d ,  igitur  a 
Ter  D.fjuin-  e  ad  c  g  minor  qua  a  c  ad  c  h,igicur  c  h  mi- 
>>  hiem.    nor  c  g  :  b  e  ergo  ad  h  d,  vt  a b  ad  c  d, 

qutn-  igitur  b  e  ad  g  d  maior  quam  a  b  ad  c  d. 
fninfdem,  Manifeftum  eft  ergo  quod  fub  minima 
proportione  ambae  partes  erunt  cum  fue- 
rint  quantitates  diuifx  fecundum  propor- 
tionem  totius  ad  totum :  hoc  etiam  infinitis 
modis,  fed  non  fit  varietas. 

Dico  modo  qu6d  non  poterunt  in  pro- 
porcionera  reduplicatam  maiorem  quam 
totius  ad  totum  aequalem  ,  nec  minorem 
quam  fit  proportio  media  ,  voco  propor- 
tionem  reduplicatam  cum  fueric  proportio 
partium  vt  refiduorum  duplicata  ,  velut  fi 
proportio  a  b  ad  c  d  nonupla  dico  quod 
non  poteft  diuidi  a  b  &  c  d,  vt  fit  propor* 
Aio  maior,  nec  sequalis  nonuplae,  necaequa- 


c  cPl 
t-iri 


lisaut  minor  tripla,nam  fi  fita  e  ad  e  f  r.o- 
nupla,igitur  c  b  ad  f  d  nonupla,ergo  nonu- 
pla  nonuplae  duplicata  erit  quod  efle  non 
poteft,&  fi  maior  nonupla  ergo  ex  demon- 
Itratis  e  b  ad  f  d  minor  nonupla  ,  ergo  non 
duplicata  ad  illam. 

Nec  potefl  diuidi  a  b  &  c  d  ita  vt  fit  mi- 
nor  quam  triplainam  fi  fit  tripla  b  e  ad  f  d, 
cum  (it  per  demonftrata  a  e  ad  c  f  maior 
ncnupla  eo  quod  e  b  ad  f  d  eft  minor, 
quam  a  b  ad  c  d.  igitur  a  e  ad  c  fmaior 
duplicata  e  b  ad  f  d  ,  non  ergo  duplicata. 
Multo  minus  fi  fit  proportio  e  b  ad  f  d  mi- 
nor  tripla  poterit  efle  refidui  ad  refiduum 
duplicata. 

Cum  ergo  quis  dixerit  diuideiS.&  i.ita 
vt  propordo  partium  fit  reduplicata  qua- 
druplae,tunc  cum  quadrupla  fit  minor  nonu- 
pla,&  maior  tripla^duc^.numerum  propor- 
tionis  infe  fiti6.ducin  l.minorem  quan- 
titatem  fit  3  2.aufcrmaiorem  fcilicet  i8.re- 
hnquicur  14.  hunc  diuide  per  differentiam 
proportionis  a  fuo  quadrato,id  eft  11.  qui  eft 
differentia  quadrati  4.  &  ipfius  4,  &  exit 
Tom.  IK 


1  -f ;  aufer  ex  1 .  relinquitur  aufcr  qua- 
druplum  i-^,quod  eft^-j-ex  iS.relinqui- 
tur  1  3  ~*  quod  eft  fexdecuplum  ad  ~-> 

Ex  hoc  etiam  patet,quodfeu  maior  ma- 
ioris ,  vc  hic  feu  minor  habuerit  racionem 
vefidui ,  id  eft  partis  quas  habet  proportio-  ^ 
nemduplicatam,  femper  habebit  ad  mino- 
rem  portionem  minoris  lineae  nunquamad 
raaiorem. 

C  A  P  V  T  XXXIII. 

Ve  duplici  ordine  quatuor  quantitatum 
homologarum  emjdem proportionis 
ad  duas  alias. 

Slnea  b  cd  & e f  g  h  homolog.-e,&  in  ea* 
dem  proportione,  &  fint  dua:  aliat  k  &  1 
eiufdem  generis  ,  &  ex  difterentia  a  &  d  in 
m  producatur  differentia  produdtorum  b  in 
k  &  d  in  1,  dico  quod  ditferentia  produ&o- 
rum  f  in  k  &  h  in  1  ,  producetur  ex  diffe- 
rentia  e  &  h  ineandera  m.  Eteft  genera- 
lis  in  fimili- 
bus  femper 
(eruando  ra* 
tione  affum- 
ptoru.  Nam 
quia  b  ab  d 
vc  fadh,erit 
b  ad  f  vt  d 
ad  hpermu* 
tando,  qua- 
re  produdorum  ex  b  &  f  b  k  inui- 
cero  ,  vc  produ&orum  d  &  h  in  1  inui- 
cem,  vtraque  enim  vt  b  ad  f  &  d  ad  h ,  quae 
fe  habent  eodem  modo :  permutando  igi- 
cur  produ£torum  b  in  k  &  d  in  1,  vc  f  in  k 
&h  inl:quare  &  differentiarum  veluti  bad  Fet  ttpfo 
f :  at  vt  b  ad  f,  ita  dirferentiae a  d,  ad  diffe-  ti  Elem. 
rentiam  e  h.  igitur  diuifa  differentiaf  in  k  *f 2™ 
&  h  in  1  per  differentiam  1  h  exibit  m.      '  e 

C  a  p  v  *  XXXIV. 

Qe  trtplici  dmifwne  duarum  qu/mtita* 
tum  in  mutuam  reduplicatam. 

Vm^ue  propofit£  fuerunt  duslineae  a  Cap  5. 
&  b  poflumus  imaginari,  vt  diuidamus 
vtramque,  vtfit  pro- 
portio  mutuaredupli- 
cata :  nam  de  reda  fu- 
perius  locuti  fumus.Et 
poteft  iftudfieri  perad< 
ditione  eiufdem  quan- 
titatis  ad  vtramque 
quatitatem,  fedvtfiat 
mediaproportio,&  po 
teft  fieri  vt  eade  quan-  f. 
ticas  addatur  &detra- 
hatur  ab  vtraque,  & 
rcfiduotum  proportio 
fit  duplicata  propor- 
tioni  aggregatorum  : 
&  haec  tria  hlc  do- 
cebimus  demonftran- 
tesfolum  :  nam  reli- 
quorum  fufficiecdoce- 

reoperationem.CniarcUm  autem  eft  de  quo 
pofteriusagetur  quodeft  difficillimum.Volo 
ergodiujderea  &  b  ,  vtfitpropomofecun- 
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Tev  n.fexti  ^x  Parc^s'  b  adfecundam  partem,  aut  pnmae 
Elemene,  partis  a  ad  primam  partem  b  duplieata  iux- 
taproportionem  datam  inter  c  &  ftatuo  e 
f  in  continua  proportione  cum  c  d,&  duco 
din  a  &  f  in  b,&  fiant  fuperficies  a  &  b,& 
detraho  b  ex  a,&  relinquatur  g,  &  detraho 
fexe&  relinquar.uk,  &  hat  fuperficiesfii- 
per  k  a*qualis  g ,  cuius  latus  fit  1 ,  &  iuxta 
proportionem  fe  dc  ftatuol  m  n  o,  &duco 

1  in  b ,  &  n  in  a,  &  fian:  fupetficies  a  n,  b  1. 
P^44.  pri-  Ee  rurfus  detiaho  b  L  ex  a  n  ,  &  fit  p,cuius 
miElemenr.  ltfamm  fit  fuperficies  q,  aufero  eciam  1  ex 

o,  &relinquaturr,  &  fuper  r  ftatuofupcrfi- 
ciem  aequalem  q,cuiusfecundumlatus  con- 
'  {  ftat  eile  turfus  1  per  pra?cedentem:aufero  1  ex 
b,  &  relinquatur  f  &  m  aufero  ex  a,  &  re- 
linquatur  t.Dico  erg  >  qu6d  cum  proportio 
m ad  1  fit  vt  c  ad  d,quod  proportio  f  ad  t  eft 

^dit  fment  ^UP*icata  ei  ^USE  eft  m  ad         c  ac^-  Nam 
*    tment,  ex  (kmt(infl;racjs  p  flt  ex  1  in  b,&  q  ex  1  in  r, 

tgitura  n  ex  1  in  b  r,igitur  n  ad  I,  vt  b  r  ad 
;  a,  le^n  ad  1,  vc  m  ad  1  duplicaca,  igitur  b  r 

EUmMtf' a>  vt  m  ac*  ^  duplicata.  Et  vt  c  add  pari- 
terduplitiata,  conflat  autem  brexl,f,r.r  au- 
tem  cum  1  facit  o  ex  fuppofito,  nam  r  fuit 
difterentia  o  &  1 ,  igitur  b  r  funt  sequales  ex 
communi  anmi  fententiao  f:igituro  f  ad 
Ter  ijr  j«»Va,  vt  c ad  d  duplicata.  A  t  o  ad  m  vt  c  ad  d 
u  Etemenh  Juplicata ,  quia  funt  incontinua  proportio- 
ne,igitur  reiidui  f  ad  refiduu  t,  vt  c  ad  ddu- 
plicata,quod  propofitum  erat.  Operatio  au- 
tem  breuis  eft  ,  ponamus  vt  in  exemplo  c 

2  4-d  n.e  6".  f  j.  a  fi  ic.b  8.Duco  dina  fic 
i  io.duco  f  in  b  fit  24-detrahe 

24  ex  120.  relincjuitur  96.  di-  \  24 
uide  -)  6.  per  2  1 .  differentiam  c      12  10 
&  f,  exit  Ay-  quantitas  I,igitur  6 
ducendo  1  per  e  fit  3  6~-,  diui-        5  8 
de  per  f  exit  9—,  quantitas  m 
quas  eft  dupla  ad  1,  vt  c  ad  d ,  detrahe  ergo 
4^-ex  8.relinquicur  ^f-jdetrahe  9-f  ,ex  10. 
relinquuntutv,  proportio  $~  ad7-,eft  qua- 
drupla,&duplicata  ei  quxeftcadd- 

Propofitis  ergo  duabus  lineis  rurfus  a  & 
b,  quibus  volo  addere  communem  c,  &  de- 
crahere  rurfus  vt  fit  proportio  refiduorum 
duplicata  ei  quse  eft  aggregatorum.Duc  dif- 
ferentiam  quadracorum  mfe,  &eius  cape 
Crigefimam  lextam  partem  ,  cui  adde  ter- 
tiam  parcem  producli  vnius  in  alteram,  & 
h  radice  totius  aggregati  ,  detrahe  fexram 
partem  difterentia?  di&orum  quadratorum, 
le/iduum  eft  quasfita  tertia  quantitas ,  velut 
capio  5.&  4..  differentia  quadratorum  eft  9. 
eius  quadratum  81  .cuius,V-eft  2— ,  cui  adde 
-pproducli  5.in4.&eft  <>^-,qui  efttertia  pars 
20.&  fit  87:J,cuius  a  radice  detrahe-f ,  diffe- 
rentia?  quadratorum  ,  id  cft  i-{,Sc  relinqui- 
tur  res  qtiaeuta     8^  m.  1-^-.  Igicur  partes 
erunt  6~m.fyX-,8c  5-m.Bi.8^refiduafci- 
Iicec:aggregaca  autem  ^p.      8^,  & 
§77  P«iT 


^.12.  producit  1 2-p. ro8.  &  1 2.in R;. 
1  l.p.  j.116  minus  producic  ide  1  2.p.^i.  108. 

Exhocfequitur  quod  propo^cio  binoroij 
ad  aliud  binomiu  akerius  fpeciei  poctft  clfe 
quantitas  potentia  tantumrhete,  velutfi 
duco  ^.j.in  ^i.  i2.p.2.fit  6".p.iji.i2.ig«tui  6. 
p.^.i  2.eft  in  proportione^i..3.ad^..i  ip.2. 
Etitade  recifis  ^.m.^..  i2.eft  in  propoitio- 
ne^i.j.ad  ^.1 1.  m,2.  &  hoc  proptercom- 
municationem,quia  ^.eft  m  dia  interduos 
numeros,&  numerus  interduas  fy. 

Scholivm. 

Dico  modo  qu6d  fi  partes  binomioruvn 
non  fintcomm.pnfaEfecundum  eandern  pto- 
portionem  ,  quod  fi  binomium  binomio 
eflet  commenfum.autrecifum  recifo,nume- 
ruseflet  commenfuspotentia  tantum  rhete 
feu  longicudine  alcgar.  Et  fint  gratia  exem- 
ph  a  b  tripla  d  ■  r/  1 
e&bcdupla  e  &  b  Ec4$  ? 

f,  dicoqu6d  fi  r-^Y  * 


I  i~ 


tota  a  c  eflet 
commenfa  toti 
d  f,eifent  partes  a  b,b  c  inuiccm  cammenfae 
iteqjde&e  f. Nam  vt  dembnftrauimus  fu- 
pra,quianon  efteademomnium  propottio, 
igitur  vnius  par  ad  partem  vnamaiorakcu 
minor,fit  ergo  minor  b  c  ad  e  f,quam  ac  ad 
d  f,&  haec  minor  quam  a  b  ad  d  e,  fiat  vta 
c  ad  d  f,ita  ag  ad  d  e,commenfum  eft  igitur 
a  g  d  e,&  fuit  etiam  a  b  comenfum  d  e,igi- 
tur  a  g  g  b  commenf^.Similiter  bc  comme- 
fa  fuitef  &  g  eeide,quia inproportioneae 
addfg  c  igitur  comenfab  e,  quare  g  bipfi 
b  c  fuerat  etiam  ba,igitur  a  b  b  c  commen- 
faj  funt,quareetiam  d  e  f.Noneft autemne- 
ceflarium  (vt  dixi}qu6d  fi  partes  fint  com. 
menfe,  vc  totum  fit  toti  comenfum  vt  dixi: 
neq;  etiam  iitotum  roti  &  pars  parti,vt  reJi- 
quapars  reliqua;  parti,  velut  io.  &  9.  funt 
commenfa,&  ^..2o.&^i5.commenfa,  non 
tamen  io.p.^i.zo.eftcommcnfum ^.p.^r  j. 
aliter  fequeretur  quod  10.  &     20.  eHeiit 
cornmenfa,quod  eft  abfurdum. 

Ex  hoc  fequitur  quod  binomio  non  covn- 
menfa  non  poflunteflein  proportione  nu- 
meri  poflunt  tamen  efle  in  proportione 
vnius  fimplicis  quantitatis. 

C  A  P  V  T  XXXV. 

T>€ Jex  frofortionibus  mutuis  redufliea- 
ttSy  qu£  oriuntur  ex  additionevnius 
qutmtitatis  ad  imam  Miam>  &  dm- 
businutilibus. 
^^iVm  propofita  fuerit  vnaquantitas,pu- 


.a  2.poflum  addere  illialiam  quajuita- 
tem,  odtoque  modi  proportionis  rdupiica- 
ta;  confurgent  >  quorumduo  lunt  inurilcs: 
modi  ergofunt,vi  quantitasadditaadpro- 
Rurfus  fint  pcopofitas  dua: linea? ,&  fit  vna  pofitum  habeat  duplicatam  proponioncm 
4.alia  j.yoloadderecommunem  quantitate  quam aggregatum  ad  addira.  Secundus  co- 
v  trique  quod  fit  proportio  aggregati  media  uerfus,vtaggregatum  ad  a  d  addicam  habeat 
ieu  radix  proportionis  propoinarum  quanti-  duplicatam  ad  eam  qux  eft  additq  ad  piopo- 
tatu:&  eft  quafi  conuerfa  precedentis.Duco  pofitum.Etideo  ponameosordinatim  iuta- 
4-in  ^.fit  12  huius  addo  vtriq;  &  habeo  bula.  Prima igitur  vtiliu m,duc  2.numemm 
intentum,prop  rtio enim  r 2.ad  ^.eft  ve-  propofitum  ad  quadratum  fit  4.&ad  cubum 
iut  4.p.^.i2.ad  §i.i2.p.j.  nam  }.  in  4-p,     fit,8.&  habebis  i.cub.  aquale  4  rebnsp.8. 

1  Aggreg. 
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1  Aggreg.ad  add.dup.add.ad  prop. 
1  Add.adprop.dup.aggreg.ad  add. 
}  Aggreg.ad  add.dup.prop.adadd. 
Propol.adadd.dop.aggregad  add.inm 

4  Aggreg.ad  propof.dup.propot.ad  add. 

5  Propof.ad  add.dup.aggreg.ad  propof. 

6  Aggreg.ad  prop.dup.add.ad  propof. 
Addic  ad  prop.dup.aggreg.adprop.inn. 


Secunda,  duc  2.  ad  cubum,  fit  8.  accipe 
^.quiE  eft  jji.8.  &  accipe  R£.  2.  &  ita  habe- 
bis  1 .  cu>aequalem  quadraJ.^t.  2.  &  j}£.8.  & 
quadratuin  aeftimationis  eft  res  quaehta. 

Tertia  habet  quadratum  p.2.pof.nume- 
10  propofito  aequalia  4.  quadrato  numeri 
propofiti. 

Quarta  habebimus  cub.  p.  quad.  2.nu- 
meri  propofiti  aequalia  8.  cubo  numeri  pro- 
pofiti. 

Quinta  ,  duc  2.  ad  cubum  fit  8.&  habe- 
bis  1  .cub.p.  rebus  numero  propofuo ,  fcili- 
cet2.aequalia  y..  8.  &  quadratum  acltima- 
tionis  eft  quantitas  quaefita. 


quod  fi  proportio  a  ad  c  fit  duplicata  ei  quas 
eft  b  ad  d,quod  hae  quatuor  quantitaces  co- 
pulabuntur  ad  vnam. 


C  A  P  V  T  XXXVII. 


T>e  fex  comfarationibus  quatuor  qttanti- 
tatum  reduplicataproportioms, 

ET  fint  quatuor  quantitates  reduplicati 
mutua  proportione  a  b  prima  »  c  de  fe- 
cuda,d  e  tertia,b  f  quat  ta,  dico  qu6d  duabus 
ex  his  notis  fiunt  vt  liquet  fex  coniugatio- 
nes,&  dua:  harum  neq;cum  aggregatts  per, 
fe  notis  notae  funt  ,  fcilicet  nota  prima  Sc 
quarta,vel  fecunda  &  tertia  notifq;  af  &  e 
e:ac  reliquaequatuornotam  faciunt  qi»atita- 
temodo  aggregatt^  SkjJ 
omnium  notii  fit.Si  f  «■  ,  1  1 — t~>X 
ergo  primu  a  b  &  cd 
nota,vtpoteab  24. 

cd(j.aggregatuaf&ce  47-tiic  tnfcisquod 
Sexta  habebimus  quadratum  aequale  re»     proportio  d  e  ad  b  f  eft, vC  a  b  ad  c  d  duplica- 


.c  q 


4 


bus  numero  propofito,  ld  eft  2.&  numero 
quadrato  numeri  propofiti,id  eft  4.  vc  fit  1. 
quad.squale  2.pof.p.4- 

Dicodemum  quod  proportio  confufa  ag- 
gregati  pnmae  &  quartae  quantitatum  omi- 
ologarum  ad  aggregatum  fecundae  &  tertiae 
earundem  cft  veluti  quadrati  p.i.  detracta 
proportione  ad  ipfam  proportionem  ,  vc 
alias  demonftraui.  Ex  quo  habetur  corfufa 
quarumiibet  quatuof  quantitatum  rette  in- 
telngentii 

C  A  V  V  T  XXXVI. 


ta,igitur  vt  1 6.adi.igicurd  e  &  b  f  ad  b  f,vt 
i7«ad  i.atde  &b  flunc  i^.igitur  diuifoi7- 
per  17-habebis  b  fvnum  &  defexdecim,na 
de&  bffunc  3o.vtdj'xi,quia  a  b  6c  cdfunc 
30.&  a  f  &  c  e  47.1'gitur  refiduum  quod  eft 
d  e  &  bf  eft  17. 

Sit  rurfus  bfi.de  i6\aggregatu  a  f  &  c  ej 
47.igitur  a  b&c  dfunt  jo.  &proportioab 
ad  c  d,vt  4-ad  1  .&  ab  c  d  ad  c  a,vc  c  ad  i.di- 
uide  jo.per^.exic^.&tataeritcd&ab  24. 

ProponattJr  modo  a  b  &  d  e  notae  ^o.totu, 
vt  prius  47. &  fit  primo  nota  b  f,&  fit  1.  & 
cd  6.ponam  a  b  i.po£erit  tertia  in  propor- 
tione-T-quad.duc  in  b  £,ftt-f  quad.diuide  pet 
c  d,exit^-quad.igitur^quad.p.i.pof.  aequan- 


J)e  diuidendis  duabus  lineis  &cjuaiibu$ fe-  tur  40. &  1  .quad.p.  3 6.pof.£equantur  1440. 

cunium  proportionem  mutuam  re~  &  ita  rei  aftimatio  eft  24.cuius  quadratu  eft 

duplicatam  datam.  5  7    &  eius  pars  trigefima  fexta  i6.feu  de- 

traclio  24. a  4o.reIinquitur  ide  i^.Suppona- 

IStud  docemus  in  arte  magna.  Sed  ibi  ad-  tur  modo  ab  nota  24^  e  i^.totu  47.  erit  fe- 

notanda  funt  illa  verba ex  quibus  totum  liquum  aggregatum  c  d  &  b  f  7.pouatut  c  d 

negocium  pendet:R.urfus  quod  fit  ex  a  b  &  .1  .pof.erit  tertia  in  proportione^quad.duc^ 

a  d  in  a  b,  &  e  f  eft  aequaleei  quod  fit  ex  e  quad.in  1 6.fit-f  quad.  diuide  per  a  b,  id  eft 

f  &  e  g  in  aggregatu  a  b  &  e  f,quia  ex  fup-  24-exitfj-  quad.squantur  igitury5  quad.^.  1* 

pofito  e  f  &  e  g,  arquancur  a  b  &  a  d,con-  pof.  ad7-  Igitur  u  quad.  p.36.  pof.  aequalia 

(Utergoab  quantitatem ,  &  e  f  bis  aflu-  252.&reseit  6".&  eft  cdrefiduii  eft  i.b  f.At 

mi,&  cum  hoc  fupponi  a  b  &  a  d  aequales  modofi  ponatur  c  e  2  2.notaita  Vt  c  d  fit  b 

efle  e  f  &  e  g,  vt  primu  poteft  fupponi  pro  &  de  16.&  a  f  ij.Ponemus  vt  in  tertio  cafu 

arbitrio,fed  fecundumnonita:eo  tande  ve-  a  b  i.pof.erittertia  in  proport.-f  quad.Igitnr 


nitur  vt  dux  &  dua:  quantitatesfint  in  eade 
proportione  cu  tertia.Et  quod  tertia  illafci- 
licet  a  b  &  e  f  com  pomtur  ex  fecundis  a  b  & 
e  f.  Atduabus  quibuslibet  coftitutis  propor- 
tionibus,&  manetibusduabus  quatitatibus, 
licebit  conftituere  commune  illa  quantica- 


fi^-quad.producit  6.  quid  produCet  d  e  qtia5 
eft  16.  dUc  6.  in  i  6.  fic  96/diuide  p-^  quad 
exitl-~^hoc  ergo  cum  i.pof.  iundtu  efficic 
25.igitur  aj.quad.aequalia  i.cub.p.576. 

Ec  hoc  non  continetur  in  capitulo.  Sed 
quia  in  hoc  cafti  fupponimus  numerum 


tem,&  reliquas duas  inuenire.Exemplu,fint     quadratorum  eife  22.  quia  c  e  & asftimatio 


daca:  dua:  quaci-  * 
titates a  6.^3. & 
aliae  dua?  cdiub- 
iungotad  a  b  in 
cotinua  propor- 
tione,  &  facio  f 
ad  e,vt  d  ad  c,& 


g  ad  f  fimiliter,critque  g  ad  a,vt  f ad  b  dupli- 
caca.  Eo  igitur  peruenire  oporcec  cum  pro- 

portione  data  loco  squalitatis.Conftat  etia  24-cvjbus  cflct  «qualis  24.quadratis ,  igicut 

Tm,  IV.  Mra    2  22-qua 


eftcd6.  cuius  cubus2io.  qui  cum  576. 
efficit75>2.  &  hoc  eft  atquale  22.  quadra- 
tis  ,  nam  22.  in  36.  efficit  792.  Et  fuppo- 
nimura  g  numerum  quadratorum  ,  id  eft 
22.  &  a  b  rei  aeftimationem  ,  &  quodex  b 
g  in  quadratum  a  b  fiat  576.habebimus  1. 
cub.  aequalem  22.  quad.p.576*.  Ethocha- 
bet  capitulum.  Sed  res  non  redit  ad  idem, 
nam  aeftimatio  rei  eft  minor  24-quia  fi  eflet 


412. 

I2.quadratis  &  duplo  vnius  quadrati  ,  ac 
unum  quadratum  eft  57<5,igicur  cric  squa- 
lis  22  quadratis,&  1 152  no  ergo  22  qua- 
dratis  p  576  folum.  Et  fimiliter  notis  a  b  &c 
b  f,  &  noto  aggregato  c  e  incidimus  in  ciuf- 
dem  difficultates. 

c  a  p  v  tXxxvhi. 

De  confuja  cjuantitatum  mutuarum  in 
forportione  reduflicata 
comparattone. 


De  Regula  Aliza , 


ETponamus  ut  fintdux  lineae  ab&c  d, 
diuifacine  &  f,&  fit  proportio  f  d  ad  cb, 
ueiut  a  ead  cfduplicata,  &c  fintef  fecunda 
Sc  c  b  quarta  aequales  &c  notx  ,  &c  tocum 
aggregatum  eritetiam  notum.namin  hoc 
cafu  proportio  aggregati  primae  8c  quartx, 
id  eft  a  b  ad  aggregatum  fccunds  &c  tertur. 
id  eft ,  c  d  eft  uc  quadrati  proportionis  p. 
i,ad  proportibnem ipfam  itidem  p.  i,ue- 
lut  fit  a  b  1 5,  c  d  9,  diuido  15  per  9,  exit  1 
~»&c  hoceft  quadratum  proportionisp.  1  in 
coparatione  ad  1  pof.  p.  1,  quare  cu  1  pof. 


F+ 


c 


-* 


p.  1  >  hic  habeat  locum  unius,  crit  ut  pona- 
mus  1  p.  1  pof.  &  ducamus  p.  1  -pfit  1  -7» 
pof.  p ,  1  -f-jequalia  1  quad  p.  1  ,igitur  1  quad. 
sequatur  1  -j-,pof.p.-r  ergo  res  eft  fy.  yfp-T' 
quod  eft  2,  &c  proportio  erit  dupla ,  po- 
ne  igitur  1  pof,  detrahe  ex  9,  fit  9  m. 
1  pof.  8c  ita  etiam  quia  fecunda  eft  ae- 
qualis  quartz  ,  erit  1  5  m.  1  pof.^  dupla 
etiam  9  m  1  pof.  &  18  m.  2  pof.  aequalia 
i$*  m.  1  pof.  &c  15  p.  2  pof.  a:qualia  18  p. 
i  pof.  igirur  res  eft  3 .  Ideo  in  hoc  cafu  tres 
quantitates  neceflario  funt  incontinua  pro- 
portione. 


C  A  P  V  T  XXXIX. 

Ve  diuidendis  dmbus  lineis  notis  ficun  - 
dum  preportionem  mutuam  redu 
flicatam  iuxta  partes  datas. 

'Occapitulum  eft  pars  duoru  fuperiotu: 
,5c  ex  eo  habetur  capitulum  generale 
cubi  &c  numeri  a*qualium  quadratis  :  nam 
c     atf  ^  propofitis,gratiaexepIi,i  cu.p.  16.  aequali- 


a 


17. 


CL 


s 


l 


bus  ^quadratis,  propona  lineama  e  9,  & 
quxra  «ftimationem  1  cu.  squalis  9  quad. 
p.  1 6  quas  fit  a  b,  igitur  nota  b  e,  adda  b  g  je- 
qualem  b  e,ergo  a  e,ab,ag,c  b,b  g,e  g,c  d 
squalis  a  e  omnes  notae.  Propolicii  igitur  eft 
diuidere  c  d  in  f,  ut  lit  f  d  ad  b  g  duplicata 
eiquae  eftabadef,  quainuentacum  cubus 
ef,additis  i^exfuppofito  ficcequaliscorpoti 
ex  c  d  in  q  (adratumc  f  ,quonia  totu  eft  x- 
quale  fuis  parubus  :  &  d  e  fic  9,  &  quod 
htex  d  f  in  q  >adratu  c  f  16  ,  nam  tantum 
fit  ex  b  g  inquadratu  a  b:igitar  9  quadrata 


e  f  squacur  cubo  p.  ^.Vtergo  diuidatnus 
c  d  iuxta  hoc  nofcere  oportct  ordine  eorv* 
qua^  di&afunt  fupra>fcilicetqu6d  quatita- 
tes  a  b,c  f,  f  d  &  b  collocatur  hoc  ordine, 
uc  funt  mutua:  reduplicatacv.alio  ut  funun 
cotinua  porportione  cumuna  &eade,  lci- 
licet  a  b  prima,f  d  fecunda,  c  f  tertia,  bg 
quarta,prima  Sc  quarta  manetin  utroque 
ordine,fedfecunda  6c  tertiamutantursnam 
c  f  eft  in  reduplicata  fecunda,&  f  d  tertia, 
in  re&a  f  d  eft  fecunda,e  f  cer tia. 

Proponantur  rurfus  notae  h,a  b  &  c  d,& 
fint  partes  coftitutae  e  a,e  b,f  c,f  d,quarura  c^  jjv 
una  fi  nota  eflet  pala  eft  ob  cotinua  propor-  ^ 
tionem  quod  eifent  omnes  notae,fed  fi  iolat 
h,  a  b  &C  c  d,pala  eft  quodrerunt  notx  partes 
per  Artem  magna  deueniendo  ad  capitulu 
cubireruoi  quadratorum  a-qualiu  numero. 
Ex  qua  peruenies  ad  cognitionem  partmm 
propofitarum,ut  fi  h  ponatur  4a  b6  m.^. 
12  c  d     um.  i.Etpartesi  4 
fe  habebunr,  ut  uides.  Eft  2  ^  nm.i 
autem  proportio  1  ad  4  m.  I  1 . 4  m  tyia 

1 2  duplicata  ei  quce  eft  2  ad      1 2  m.  1, 
&c  cauene  te  confundas.  Dico  etia  quodfi 
cubus  &  24  fint  £cqua!es  8  quad.  &  fit  cd 
numerus  quadratoru  fcilicet  8,  ut  fitaea- 
qualis  cd,fciemus  c  b  &  b  g,&  erunt  pofi- 
tacbi  quad.&bg,icu.p\S  pof.aequalia 
24numeri  propoiiti,Sc  tamcbquab  g  erui 
quadt  ata  aeftimationis.Quia  ergo  nota:  c  b,b 
gy&c  per  duo  fuppofita  nota.iciiicet  quan- 
titatecdfeua  e&numeru  «quationis  ,ii 
cft  24.6Y  hic  producitur  ex  fuppofuo  exfd 
in  quadratiif  c  &c  (d&cf  e  habent  neceisi- 
tate  falteakerna,quia  du  cd  8c*  c  funt  8, 
&c  numerus  qui  producitur  24,  uariatur  uc 
fc  10  aut  2 2  aut  1 5,tunc  uariatur  quatibs 
rei,&  quadratu  eius  e  b,  b  g,  igitur  propo 
ficaquantitate  c  d  uela  equacitates  ebieu  b 
g  habent  connexione  cu  c  f  &c  f  d  :  &c  quia 
fi  no  fupponeretur  numerus  24,  haberetuf 
ex  partibus  c  f&c  f  d,ducedo  f  d  in  quadea- 
tum  f  c,  fiet  ut  inuenta  e  b  contraria  ratione 
necelfaria  fit  cognitio  diuifionis  c  d  in  f. 
Nam  cum  propofuerirhus  c  f,  f  d  cognitas 
per  duo  confequentia  ad -illa  quaefuntag- 
gregatum  earum,  &z  produclu  d  f  in  qua- 
dratumf  c,  confequimur  duas  aliasa  e  & 
c  b  feu  b  g>igitur  per  ae,c  b  teu  b  g,  &  duo 
confequentia  &C  funt  a  b,  b  g  &c  produdu  g 
binquadratum  a  b  cum  uno  ex  tribus  cf, 
f  d,c  d,inueniemus  rejiquaduo.  Atc  dnota 
eftfemper  ex  fuppofito  cum  fit  aqualisae 
igitur  c  f&cfd.  Si  ergo  ponatur  produdlum 
g  b  in  quadratum  a  b  20,  &c  c  f  duo  eric 
f  d  5,  diuifo  20  per  4  quadratum  i,k  fi 
f  d  ponatur  5 .  erit  c  f  y..  4,  id  eft,  2  nl  di- 
uifo  20  per  5  exit  4,manifeftu  eft  ergo quod 
c  ftf d  &  c  d  habec  confequetia  ad  a  b  feu 
&  e  b  feu  b  g,  Concludo  quod  fuppo/ita 
cognitione  ab,b  g,qu33seper  habetur  nece- 
iTaria  eft  conexio  cum  c  f  Sc  f  d.quia  c  d  eft 
dih%ietia  ab  bgquae  noellet,  ficdno  elfet 
illa  differetia,fed  folu  1  cub.p.24  aequaretur 
8  quadratis,&eftet  nota  a  b,&  b  g\ex  qua- 
rum  dudca  b  gin  quadratu  a  b,fieret  24/ed 
c  d  no  eiTet  8,nec  aequalis  differetia:  a  b  &  b 
g.Proponatuf  ergo  linea  a  dnota,&  eitreia*- 
ftimauo  crjbi  aequgiU  quadracis  niimero  a  c, 

SC 
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&  numeto  aeftimationis  propofito  qui  flt  ex 
c  d  in  quadratum  a  d ,  &  nota  eft  ex  hoc 


-v — \ — i- 

c  d.item  nota  eft  quia  eft  differentia  a  d  &  a 
c  numeriquadratorum  atquenotarum,  iam 
vero  a  d  diuifa  eft  bifariam  in  a  Cj  c  d  notasi 
&  a  b  &  b  d  ignotas,qua:rertdum  eftigitur 
an  ex  notis  a  c,  c  d  (  quia  habent  eonnexio- 
nem )  haberi  poflint  a  b  &  b  d,  &  erit  quai- 
fitum  notum.  Secundo  an  data  diuifione  in 
b  macnitudo  c  d  conftituacur  itemque  ac* 
Et  difterc  a  praecedente  quoniam  per  a  e,  c  d 
in  pra:cedente,&  pofitione  quacrimusquan- 
titatembd,&  ea  habita  cognofcimus  c  d, 
b  c  &  ita  a  b  &  quaefitum.  In  hoc  autem  fe- 
cundo  conftitutis  a  b,  b  d&  habetur  quan- 
titasa  d  etia  &  eft  res&eius  quadratu  etia 
notum  erit ,  ex  quibus  quarrimus  quantita- 
titatem  a  c  id  eft  numeri  quadratorum  & 
quod  fit  ex  c  d  in  quadratum  a  b  &  eft  nu* 
merus  seftimationis  qui  cum  quadratis  nu- 
mero  a  c  aequatut  cubo  a  d.Tercio  quarricur 
quam  rationem  habet  incrementum  c  d  in 
comparatione  ad  b  c  quia  b  c  ad  c  deft  dupli- 
cata  ei  quse  eft  a  d  ad  a  b  ex  fuppofico  fi  er- 
go  e  d  certa  &  data  quantitas  ftacuatur  quo 
minor  erit  a  b  eo  maior  erit  b  c  refiduum, 
fupponitur  autem  minot  cd  quama  b,  ma- 
iorem  autem  oportec  elTe  proportionem  b  c 
ad  c  d  quam  a  d  ad  a  b ,  quia  duplicatam, 
igitur  incrementum  a  b  an  fcmper  augeat 
proportione  b  c  ad  c  d  fupra  proportionem 
a  dad  a  b  an  minuat:nam  dexqualitatecer- 
tum  eft  quod  non:  &an  varietur  haec  ratio 
mutaca  quanticate  c  d  hoc  igicur  &  quo- 
modo  fiat  certc  eft  confiderandum,  loqua- 
mur  igitur  de  fecundo,  quiaeft  faciilimum 
cum  enim  data  fit  a  d  &  a  b ,  data  erit  tei  tia 
f»  n.fexti  linea  quaefit  data,  igitur  proporcio  parcium 
f Im.        a  d  , ad d e diuife aes&  data  b d 

Tn  icfexti  m  fau\fa ,  ergo  poteric  diuidi  v  t  a  e  

Elm'        d  ad  d  e,feu  ad  e,&  diuifio  illa  ca- 

dec  in  c,  cum  igitur  proportio  a  d  ad  e  data 
fit,  eric  &  b  c  ad  c  d,  daca  eft  autem  b  d  data 
ex  fuppofuo  igicur  vtraque  earum  b  e  ,  c  d 
data  quoderat  demonftrandum,nam  data  b 
c  cum  fic  daca  a  b  ,  etic  data  a  c  numerus 
quadratorum.  Cumque  fic  daca  a  d,  eric  il- 
lius  quadracum  datum:&  quiac  d  daca  erit 
produ&umc  d  inquadratum  a  d  datum ,  is 
aucem  eft  numerus  aeftimationis  quaefi- 
tus.Inueniamus  eciam  primum  vc  facilius  & 
proponamusa  d  io.dc  i.erit  ergo  numerus 
1 00.&  fit  b  d  i  .pof.&  a  b  io.m,i.pof.cuius 
quadratumefti.quad.p.ioo.m.io.pof.quod 
diuilum  per  a  d relinquit^-  quad.p.  10.  m.a. 
pof.haec  eft  cettiaequantitas  qm  du&a  in  b 
cproducit  quantum  a  d  prima  in  c  d  quarr5 
quod  produdtum  eft  i  o.Quia  ergo  b  d  eft  i . 
pof.&  c  d  i  .erit  b  c  i  .pof.m.  i  .igitur  produ- 
&um  tertiae  quacitatis  eft^  cu.p.io-pof.m. 
i.quad.m-f;  quad.m.io.p.2.pof.&  hoc  to- 
tumeft  a:quale  io.Quare  reddendo  viciflim 
fient  i-^quad.p.io.aequalia^cu.  p.u.pof. 
&  i.cu.p.Ho.pof.aequalia  zi.quad.p.zoo.& 
crit  cu.aequalis  ly.tebus  p.4<S.&idee»  eft  in 
parte  nota.  Pto  tertiooportet  praefupponere 
primuquodfia  dfitdiuidenda,  ficilt  ptopor- 


cio  ipfms  a  d  a  b  fit  vt  b  c  ad  b  d,erit  c  a,cu 
maxima  faerit  aequalis  radici  o&upli  qua" 
dcati  addempto  duplo  a  d.&  tunc  fi  a  e  eft 
rnmima,eric  c  dmaxima.  Etrurfus  cu  fuerit  Ex  j.  fectife 
proportio  bcadc  d,vtquadratiad  quadratu  di  Eim 
a  b  non  poterit  cfle  c  d  maior  in  compara- 
tione  ad  ad,  quam  vc  ftatuatur  tettia  pars  a 
cseftimatio  cubip-vnius  rei  aequalis  quartas 
partiquadratiad.Et  hocpendet  ex  demon- 
ftratis  in  librode  Proportionibus.  Exemplu  Fropof,  tj^ 
conltituta  ad  10.  eric  tertia  pars  a  e  eftima- 
tio  cubi  &  rei  ^qualis  2  5 .  qui  eft  quarta  pars 
ioo.quadrati  io.eric  ergo  ceitia  pars  a  cije» 
v.cu.  Kiij^p.ii-fm.  v.cu^jtJ^m* 
iz-~,vn<\c  totaa  c  erit  y..  v.  cu.  Mi^iy^ 
p.$37^m.i^.v.cu.it  5917.rn.337T>  &  c& 
erit  refiduum.  Confiderandu  eft  ergo  quod  m 
fuppofica  c  d  minore  problema  poteft  com- 
poni ,  quia  primum  proportio  quadrati  a  d 
ad  quadratu  a  b,quanto  minor  eft  a  b,tanto 
maioc  eft  in  comparatione  adproportionem 
b  c  ad  c  d,cum  quia  a  deft  maiot  b  c,tum 
quia  fumimas  proporcionem  quadracorum 
in  primis,&  linearum  (n  fecundis.  Ec  ide6 
cumaugecur  a  b  minor  fic  diffetetia  ptopor- 
tionisquadrati  a  d  ad  quadratum  ab  ad  pro^ 
portionem  b  e  ad  c  d.Et  quia  rurfus  necefte 
cft,vc  proportio  quadraci  a  d  ad  quadratuin 
a  b  fic  maior  propotcione  b  c  ad  e  d:quia  h 
c  poceric  efle  minotc  d  ,  quia  c  d  data  eftj 
quadratum  auce  a  d  femper  eft  maius  qua- 
drato  a  b,cum  fit  totum  ad  partem  covnpa- 
ratum  :  crefcic  ergo  proportio  b  c  ad  c  d  in 
comparacione  quadraci  a  d  ad  quadratum  a 
b,donecrlat  ei  atqualis,inde  fit  maior,&  rur^ 
fus  vt  dixi  minor,ergo  riufus  fiet  xqualis>& 
hxc  eft  caufa  duarum  ^ftimatiotium.oportcS 
igicurinueniremaximam  propottionem  b  6 
ad  c  din  comparatione  quadratia  d  ad  qua* 
dratu  a  b.  Quia  ergomaximum  parallelipe- 
dumae  fit  ex  b  c  in  quadratum  a  b,cum  a  b 
fuerit  dupla  b  cigitur  tuc  maxima  erit  ptb» 
portioeius  ad  parailelipedum  c  d  in  quadra- 
dratii  a  b, quare  tum  minima  proporcio  qua- 
dratia  d  ad  quadratu  abin  comparatione  b 
c ad c  d.Ec  ita fi fumantur  duo  puncta e  &  f t 
ita  vt  ce  in  quadratum  e  a  vel  c  f  in  quadra- 
tfi  f  aefficiantparallelipeda  fingula  «qualia 
paiallelipedoc  dinquadratu  a  d,  tune  pun- 
clum  b  erit  irtter  e  &  f,ted  non  aequaliter  di-  , 
ftabic.  Sed  quia  hoceft  generalefeu  a  efit 
difleremia  a  d  &  c  d,feu  que.uis  alia  quaticas: 
Ideo  oporfet  hoc  inuenire  ex  ptoprietace  dif- 
ferencise  conionfica  cu  generali  racione  di&a: 
&  racionefecund*  atftimationis  inuentaper 
ptimara  faepius  didta,fit  ergo  ad,d  e  data  & 


pun&uin  a  c  maiimaeproportionis  b  e  ad  6 
dincomparatione  a  d  quadrati  ad  quadra- 
tura  a  b.  b.  &  fit  ce  in  quadratum  e  a  da~ 
tum  ,  vt  fit  asquale  d  c  in  quadratum  d  a, 
&  fic  arftimatio  data  c  e  in  quadraturn  a  e, 
vt  dixi  neceffarib  e  a,  dico  quoddata  eft  af 
fimiliter,&  quod  b  eft  inter  e  &f,hoc  enim 
eft  demonftratum.  Terti6  dico  quod  b  f  cft 
minor  b  e  ,  ita  vc  femper  f  fit  proximius  b 
quamipfum  e.Cum  igicutex  rationeinuert* 
tionis  fecundas  «ftimationis  pet  pnmam 
Mm    $  « 
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ex  cota  a  c  nuraero  quadratorum  oporteat 
detrahere  ae  primo  inuentam  aeffcimacio- 
nem  &  refiduum  fcilicet  e  c  >  ducere  in  a 
e  cum  quarta  parte  e  c,  quae  lite  g ,  vt  du- 
catur  e  c  in  a  g,  &  fumptum  fuerit  latus  po- 
tens  in  illam  fuperficiem  ,  id  eft  media  in- 
ter  e  c  &  a  g,  &  ei  addita  dimidia  c  e  quai 
fit  f  h,  &  conflabitur  a  f  ex  fuppofico ,  igi- 
tur  h  aeftmediainterec  &a  g»ex  hisqua; 
di&afunt,  dicoigitur  quod  f  non  poteric 
efle  iu  a b,  quia  li  efletinter  e  &c  b  piodu- 
&um  ellet  maius  producco  e  c  in  quadra- 
tum  a  e,  &  fi  eflet  inter  a  &  e  eflet  minus. 
Similiter  fi  fupponerentur  c  b  &  b  f  aequa- 
les ,  minus  eflet  produ&um  c  f  in  quadra- 
tum  f  a  quam  c  e  in  quadratum  e  a  3  ergo 
cum  ,  vc  demonftratum  ,  quanto  c  prior 
eft  b ,  tanto  produ£tum  c  e  in  quadratum 
e  a  eft  maius ,  igitur  fi  debet  minus  quiain 
sequali  diftantia  erat  maius  ,  necefle  eft  vt 
e  b  fitmaiorbf,quod  erat  demonftrandum. 
Dico  rnodo  quod  tota  confideratio  eft  in 
hoc,  quia  c  d  quae  aflumpta  eft ,  variatur 
iuxta produ&um  c  f  in  quadratum  fa,  gra- 
tia  exerapli ,  &  eft  numerus  aeftimationis, 
fed  non  fumitura  partibus  c  a  ,  verum  a 
tota  folum ,  &  ideo  fumitur  c  a  pro  indiui- 
fa.  Si  autem  fumeretur  pro  diuifa  velut  in 


c  e  infuperfiuem  c  h.  fit  k  b  arqualis ,  a  c 
erit  ergo  folidum  a  c  in  quadiatum  c  b 


e,  vel  b,  vepf,  hon  fumicur  e  a,  vt  difrereii- 
tia  c  d  &  d  a.  Et  injcta  hoc  fi  dicam  propo- 
fita,  a  b ,  volo  eam  diuidere  fic  vt  cubus  a 
c  fit  aequalis  ei  quod  fit  ex  a  b  in  quadra- 
tum  b  c  :  deueniesad  cubuna  &  res  aequalia 
tiumero.  Et  eodem  modo  fi  pofita  a  b  ,  b  c 
velis  diuidere  a  c  in  d,  vt  cubus  a  d  iit  aequa- 
lis  du&ui  feuparallelipedo  a  b,  b  c,  c  dper. 
uenies  ad  1.  cu.  5c  res  aequalesnumero  &in 
ambobus  fupponitur  quod  latus  cubi  fic 
differentia  laterum  parallelipedi  ,  adeo  vC 
hic  haberemus  intentum  ,  fed  hic  deficic 
vnum  fcilicet  vt  fit  parallelipedum  &  non 
cubus. 

Similiter  notum  eftquodcum  fuerit  pro- 
pofita  a  b,  quam  velim  diuidere  in  c,  vc 
mutuaparallehpeda  fint  decem  gratiaexem- 
pli,  poifum  inuenire  parallelipedum  ex  bc 
in  quadratum  c  a :  quia  diuifis  decem  per  a 
b  exit  produ&um  a  c  in  c  b  notum :  quare 
parces  a  c,  c  b.  igitur  proiu&um  cb  in  qua- 
Per\.fecun-  dratum  a  c  notura  erit.  Et  ponatur  quodfit 
'    em'  cub.  io-  mutuum&abfit  io.  gratia 

exempli ,  erit  productum  a  c  inc  b  fy.  cu. 
100'.  quareac  y.p.  %..  V.zj.m.^.  cu.ioo. 
&c  b  5-  m.  $i  v  25  m  i^.cu.ioo.  Indc  ha- 
bebis  productum  vt  dm.  Et  d«:monftratnm 
eft  etiam  quod  eiufmodi  producta  funt  in 
proportione  parcium  a  e  ad  c  b- 

Ec  rurfus  ,  quiademonftratum  eft  quod 
diuifa  quauis  linea  pura  a  b  quomodolibec 
in  c  proportio  parallelipedorum  mutuorum 
eft  vc  partium  :  &  differencia  illorum  eft 
parallehpedum  acinc  b  in differentiam  a 
c  &  c  b ,  fiugitac  mediuma  b  pun&ume, 
erit  ergo  lolidu  a  a  c  in  quadratum  c  b  ma^ 
ius  fohdo  b  g  in  qnadratum  a  c  folido  dupli 


aequale  folidis  cubo  b  k ,  &  a  e  in  quadra- 
tum  c  k  ,  &  parallehpedo  a  e  in  duj  1  m  c 
k  in  k  b  ,  quare  cum  a  c  lit  aequalis  k  b, 
edt  fohdum  a  c  in  quadratum  c  b  aequale 
folidis  d.uobusjvm  quod  conftat  ex  aK,  K 
c  in  quadtatum  k  bjalteri  quod  conltar  ex 
a  c  in  quadratum  c  k  3  folidum  ver6  c  b  in 
quadratura  a  e  feu  k  h  eft  commune  ei 
quod  fit  ex  b  c  in  quadratum  a  c,  quoniam 
a  c  eft  aequalis  k  b,  &  a  k  aequalis  b  c/igitur 
foltdum  ac  in  quadratum  c  b  exced  t  loli- 
dum  b  c  in  quadratum  a  c,in  eo  quod  fit  ex 
c  K,  in  qnadratum  c  a  &  a  c  in  quadratura 
c  K.  hoc  autem  eft  aequale  ei  quod  fit  ex. 
duploc  e  infuperficiem  ch.  Quodenimfic 
ex  a  c  in  quadraturn  eK,  &  c  K  in  quadra- 
tum  ac,eftfqnale  ei  quod  fitex  aKidquod 
fitex  ae  in  k.  Dico  ergo  quod  hoc  ^-j^.jj 
aequale  ei  quod  fit  ex  duplo  c  e  in  c  h.  Id  tof.  tikk 
eft  vt  proportio  c  h  ad  c  m  fit  velut  a  K  ad  Pn,m. 
duplum  c  e.  nam  c  h  ad  c  m  eft  vc  c  b  ad  Per  1 
c  k :  ck  aute  eft  duplum  c  e,  &  a  Kseqiulis  \lm' 
c  b,  quraa  c  eft  sequahsKb,  igiturper  de-  ^itm* 
monftrata  ab  Euclide  proportio  c  b  ad  c  k3 
vc  a  K  ad  c  e,  quod  fuit  proprofitum. 

Ex  quo  patec  maximmn  futurum  difcri- 
men  parallelipedi  a  c  iu  quadratum  c  bad 
parailejipedum  bcin  quadratum  c  a,  quo- 
t#?s  proporrio  c  e  difterentiae  ad  d  e,  diffe- 
rentia  fueric  maxima  in  comparatione  te- 
tragoni  partium  tectanguli  d  g  ad  tetrago- 
num  redangulum  c  h.  Quo  ht  vt  taic  pa- 
rallelipedum  fit  maximum  ,  cumpropor- 
tio  c  K  ad  a  c  furit  maxima  in  coruparatio- 
ne  quadrati  a  e  ad  c  h,  at  proportio  quadva- 
ti  a  e  adc  h  eft  vt  quadrati  a  c  ad  quadra- 
cum  a  e  decracla  proportione  confula  qua- 
dratiae  ad  quadratum  c  e.  ha;c  autera  du- 
plicata  ei  quae  eft  a  e  ad  c  e.  Maxin-ia  igi- 
tur  differencia  parallelipedorum  ,  quoties 
proportio  differentiae  partium  addimiduim 
quantitatis  fuerit  maximc  propinqua  pro- 
portioni  quadrati  dimidij  ad  feipium  de- 
trac-ta  duplicata  eiufdem  dimidij  ad  diini- 
dium  illius  difterentja? ,  nunquam  aucem 
poteftefleei  aeqnalis.  Et  deduda  ad  nume«  v 
rum  fi  a  b  ponatur  1 1.  erit  a  e  6.  ikic$. 
m.  1.  pof.  c  b  6.  p.  1.  pof.  &  1.  cu.  p.  108. 
aequalis  16  pof.  cV  hoc  efle  non  poteft,  igi- 
tur  non  poteft  sequai i  proportio  ,  vc  ergo 
jjjueniamusmaximum  quod  poteil  produci 
oportet  vt  inueniamus  numerum  quera 
producit  24.  in  yt- 1  2.  tertiae  partis,&  pro- 
ducitur  3^.  6"s>  1  2 .  Et  hic  eft  numerus  maii- 
mus,:  ideoqueres      12.  icilicet  certiae  par- 
tis  56.  igituraceft6.  m. 1 2.  &  b c  6  p. 

1 2.  &.  parallelipeduJT)  j^.  27643.  &  eft 
ferme  166.  &  parces  quaii  9—6:  2  &  Sc 
idto  in  proportione  ,  24.  diuilr  in  19.  &  j . 
Et  hoc  non  eft  mirum  ,  fed  quod  mirum, 

eft, 
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eft,  eftquod  cum  parallelipedum  c  Kinc 
h  non  fic  annexum  alteri  aliorum ,  nam 
polfum  fcire  quoduis  illorum  ignorato  pa- 
rallclipcdo  c  k  in  c  h ,  &  feire  c  K  in  c  h, 
incognito  vtroque  aliorum  ficut  etiam  de 
parallelipedo  a  b  in  c  h,  hoc  tamen  fic  no- 
tum  aliud  autem  non.  Et  ideo  id  accidit, 
quia  a  b  fupponitur  nota ,  fed  c  h  praeiup- 
ponitur  incognita,  eft  tatnen  magnum  pro- 
blema.  ? 

lam  vero  habemus  fecundum  modum 
principalem  inuentionis  capituli  cubil  &c 
numeri  aequalium  numero  rerum..  Pofito 
enim  quod  velimfcire  1 .  cub.p.64.  squan- 
dum  }6.  rebus,  ponam  a  bduplum  iji.  36. 
&erit  i2.&duplicando(^.fiti2  8.  &  quse- 
ram  diuifionem  a  b  in  c  vt  ex  a  b  in  c  h  fiat 
128.  igitur  diuifo  128.  per  a  b  ,  quae  eft 
12.  exibit  c  h  10-r-,  quare  a  c  erit  6.  m.y.. 
Mj./«w».  z5~,  &  c  b  6.p.  Eft  autem  duiifa 

diiltm.  b  a  ine  per  arqualia  &  propofitumeft  diui- 
dere  eam  rurfusin  d  per  insequalia  >  vt  fit 
proportioae  dimidijabad  de  dimidium 
differentiiE  d  b  &  d  a,velut  d  g  ad  c  h,tunc 
enim  erit  parallelipedum  ex  d  e  in  d  g  64..&C 
duplum  d  eind  g  1  zS.quemadmodum  pro- 
poficum  eft.  Et  ita  propofico  quouis  nume- 
ro  qui  poflit  produci  ex  $6.  diuifo  in  duas 
partes ,  ita  vt  ex  vna  in  duplum  alterius 
fiatillenumeius :  feu  fimpliciter  in  $i.  al- 
terius  proda«atur  dimidium  numeri  propo- 
fiti.  Et  ita  habebimus  capitulum  generale 
conftatautem  inhoc  cafu  quod  a  d  erit  4. 
d  b  2.  &  d  g  52.  &  cumd  e  fit  2.  erit  du- 
plum  d  e,  quodeft4-  in  d  g  12S.  paralleli- 
pedum  fenfu  inuentum ,  fed  hoc  oportec 
inuenire  rauone,  habemus  ergo  datam  a  b 
diuifam  per  scquaiia  in  e ,  &  per  inaequalia 
in  c  cognicas  partes  ,  &  volumus  diuidere 
eam  in  d,  vt  fit  proportio  d  a  ad  c  a,  ad  eam 
!  quse  eft  c  b  ad  b  d  in  proportione  a  e 
ade  d. 


C  A  P  V  T  XL. 

Vetribusnecefimis  qu&  fr&mittereo^or- 
tet  ad  inuentionem. 

SI  ergo  d  e  fupponitur  res,  non  poteft 
efle  numerus ,  &  a  dradix,  quia  efleta 
b  tota^..  &  nonnurneruspropofitus^neque 
radix,quia  a  d  eflet  recifum  b  d  binomium, 
&  producerecur  numerus  fiir/plex  aut  com- 
pofitus  cum  radice  per  rh.  vel  p.  igitur  du- 
&usin  d  e  ^i.  fieret  binomium  aut  recifum 
aut  igitur  numerus  aequationis  non  eflet 
numerus.  Pari  ratione  non  poteft  d  e  efle 
binomium  aut  recifum  tertiae  nec  fextre  fpe- 
ciei ,  qua  non  poteft  efle  fimplex.  Rur- 
fus  proponacur  d  e  binomium,  &c  fit  d  c 
numerus  ,  &  e  f  aequalis  e  c  &  e  g  xqualis, 


s 


e  d,  erit  ergo  f  g  numerus  ,  &  c  f  i)i.  ex  a  d 
ergo  reqifo  in  d  bbinomiura  oportet  vt  fiac 


recifum  fimiie  binomio  d  g,  vt  ex  eo  in  pro- 
du&u  d  g  fiat  numerus,ide'  eritfi  c  eponatur 
numerus  &  d  c  ^.Intereft  hoc  lolum  an 
fit  maior  numero  an  minor.Et  in  hac  confti- 
tutioneno  poteftdeeflerecifum,  quiaopor- 
terec  aflumerequantitatem  maioremd  e,<5£ 
ita  eflemus  extra  cafuua  rcgulas  &  proble- 
matis.  Semper  ergq  de  eff  binomiurn,  Ec 
ponamus  d  e  3.  p.  iji,  j.  &  erunt  res  J2, 
tequalescubo  p.  24.  &a  t  %§ii.ik  iimilicer 
fide  fit  5.  m.  p/.  5.  ftd  non  dfit  3.  conten- 
tum  in  de.  Idemdico  cuui  1  .cuj.p.  1 2«equa-  Vide  fu$*A 
tur  34.  rebus,  &c  eft  aeitimatio  j.  p^.7.  &  f*M* 
&  3.  m.  ^i.  7.  nam  nor.  poteft  verarinifi  iri 
binomio:fed  eft  aliud  cum  i.cLib.p.8.a:qua- 
tur  18.pof.nam  rescli  1^.6.  m.i. tk.  non  po- 
teft  contingere  in  binomio :  igitur  prima 
duo  exempla  funtidonea.  Etquia  in  his  ad- 
dereoportet  aliquem  numerum  qui  du6tus 
in  ^i.totius  producat  numerum  aequationis, 
&  manifeftum  eft  ,  quod  non  poteft  elfe  ^i. 
neque  binomium  neque  reciium,  nonenim 
conficeret  numerumjideo  dportet  vt  fitnu- 
merus,nos  autem  iam  fupponimus  hicefle 
quadratum.  Proponamus  ergo  a  e  8»  8c 
quadratum  illius  fit  04.  numerus  rerum  :  &c 
fit  vt  addendo  17.  fiat  aiius  quadratus ,  fci- 
licet  Si.  cuius^i.qua;  eft^.  du£taini7.  ad- 
ditum  faciat  153.  eric  igitur  t.  cu.  p.  153» 
aequalis  64.  rebus ,  &  rei  ajftimatio  4^  pe 
fy.       id  eft  dimidium      totius  p.  ^i.dif- 
ferenti*  numeti  acquationis ,  &c  7-  numeri 
aggregati.  Erit  ergopofita  c  e  ^l.  37,  &c  0 
d4-^  ad  37^.^7,  &db  12-7  p-^-j-f» 
&c  d  g  9.  p.  ^i.  1 3.  Et  produdum  a  d  in  d  b 
40^  m.  ^i.2(?3-f  3  hoc  crgo  duclum  in  d  e 
fcilicet  4-7  pk 35i.37-.j5t  153.  Poflbmus  ergo 
diuidere  etiam  6\.  in  duas  patces  ,  ex  qua- 
rum  vna  in  ^i.  alteriusfiac  1 5  $,&c  quia  iji* 
illa  eft  res,  &c  eft  d  e,  ducemus  d  e  in  fe ,  &c 
fit  23-^  P-^>  2637-,  igiturreliqua  parseft 
40-7*  m.^i.2(J3      ecce  quod  res  redit  ad 
idcm.Ex  d  g  igitur  in  produ&u  a  d  in  d  b  fit 
306.  quo  diuifo  per  16.  exit  ip-p  igi- 
tur  partes  erunt  8.  p.  1^.447-,  ^  8.  m.  ^i. 
44-7-.  Reducuntur  ergo  hi  duo  modi  ad 
vnum ,  velut  fi  fit  numerus  rerum  pvopofi- 
tusab,  &c  g  numerus  sequationis,  Sc  ieudi- 
uiferis  a  b  in 

quadratum  b  c,  c    ^  f 

vt  latus  eius  b 
d.  in  luperfici^ 
d  a  faciat  g,feu  Ij 
addideris  b  c  fu-  _c 
perficiem  ad  a 
b ,  vt  tota  a  £ 

fiet  quadrata  &c  latus  eius  a  e  in  addicam  b 
eproducatg,  fient  notae  xftimationcs,  in 
prima  quidem  latus  b  d,  in  iecunda  dimi« 
diuma  e  addito  aut  deuaclo  latere  diiferen- 
tix  dodrancis  a  f ,  &c  fuperficiei  a  b  propo- 
fitae.  Ac  quoniam  a  e  in  c  b  eft  asquale  g,  &c 
b  d  in  d  a  a»quale  eidem  g  ,  erit  a  e  in  c  b 
xquale  c  d  in  d  a  ,  e  a  igitur  ad-c  d ,  vt  a  d 
ad  c  b,  at  a  e  maior  eft  cd,  ergo  ad  maior 
e  b,  cumque  bc&a  f  quadraca;  iint,erit  a 
d  aequalis  d  f ,  igitur  d  f  maior  c  b  ,'quod 
efle  non  poteft ;  non  poteft  igitur  diuifio  vna 
cfle. 

Oportet  igitur  vt  fit  fuperficies  a  b 
Mm    4  a^qualis 


4i6      De  Regula  Aliza, 


jequalis  numero  rerum  eiufmodi,ve  b  e  pars 
quadrata  fit,  cuius  lacus  e  k  in  k  a  fic  aequale 
g  numero  aequationis,&  rurfus  fit  cd  icqua- 
lis  a  b »  cui  defic  ad  complendum  quadra- 
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tum  fuperficies  h  d  ,  ita  vt  ex  c  h  rurfus  in 

h  d  fiac  idem  g ,  &  b  erit  in  vtroque  Cafu 

nota  res  :  fcilicet  in  primo  e  k,  in  fecundo 

dimidium  c  h  cum  e  a  quae  poceft  in  fuper- 

ficiem  fl  pofiralc,  dodrancelc.  Quia  ergo 

h  c  ad  e  k  ell  vt a  k  ad  d  h  ,  erit  h  c  ad  e  k 

duplicata  ad  proportionem  mediae  a  e  e  k  ad 

mediam  inter  h  c  &  h  f.  Sit  igitur  m  me- 

dia  intet  h  c  &  c  k,  igitur  h  c  adm,  vt  me- 

diae  incer  a  c  e  k,  qua:  fit  n  ad  mediam  inter 

h  e  h  e  f,quae  lic  o,igitur  h  c  ad  m,vc  n  ad  o. 

Ec.erunc  cres  otdines  coniun&i  adduoex- 

trema  e  k,n,e a,e  k,m,h  c,  Sc  h  c,o,h  f. 
Et  rurfus  cum  dixeritquis  diuifia  binc, 

&  fuit  c  d  dirTerencia  partium ,  ex  qua  in  c 

e  mediam  incer  parces  producicur  f  :  dico 

quod  habebo  r.quad.  quad.p.quarca  parce 

«juadrati  facqualia  quadracis  numero,  qua- 

draci  dimidij  a  b,  &c  ideo  f  non  poteft  exce- 

dere  quadratum  dimidij  a  b  ,  feu  quartam 

partem  quadrati  a  b,  veluc  fi  a  b  fic  8.  e  b, 

f  b,  b  a,  bc,b  o,  i  .quad.  quad.p.9.  sequalia 

r£.  (  quadraco^.  dimidij  a  b^Xquadracis  fci- 

licet  :  quare  res  eric  $£.v.8.  m.v-55'  &du- 

plum  eius,id  eft  ^i.v.3  2.m.^..88o.erit  qua- 

titas  c  d  differentia:  partium.  Et  ided  pro- 

blema  eft  vt  cum  fciam  quantitatem  a  b, 

&  modum  inueniendi  produ&um  ex  cdin 

c  e,vc  fit  aequale  f ,  fi  inuenero  modum  vt 

ex  c  d  in  produetum  b  c  in  a  cquod  eft  qua- 
dratum  c  e,  fiat  idem  f,  inuentum  erit  ca~ 
pitulum.  Sed  variantur  partes  fcilicec  c  d  & 
c  e  in  vno  &  altero  problemate. 

Rurfus  cumex  c  d  difterentia  parcium  in 
produtftum  a  c  in  a  b  fic  f,  &  b  c  fit  aequa- 
Jis  a  d  eric  vt  ex  a  c  in  a  d ,  Sc  poft  produdo 
in  c  d  fiac  f.  ergo  fi  c  d  efiet  media  propor- 
tione  incer  a  c  8c  a  d  ,  eflet  a  c  diuifa  in  d 
fecundum  proporcionem  habencem  mediu 
&c  duo  excrema :  &  fi  produ&um  iic  eflet, 
ellec  cd^.  cu.  f,  &  quoniam  produ&um  a  aflumatur d e  dupla d a,&  d  f  quadrupla ei- 
cin  a  d,efcfemper  in  aliqua  proporcione  dem  quadratum  igiturdeeft  a-qualequa- 
cum  quadraco  c  d,  vel  maions  vel  minoris,  druplo  quadraci  d  a  ,  &  quadratum  c  d  eft 
&  ea  fumicur  in  aequali  propordone  femper  aequale  quadracis  c  e,  e  d  &  duplo  c  e  in  e 
a  b  1.  quad.  p.  numcro  rerum  lineas  diuifae     d ,  lgicur  duplum  d  cin  e  c,  &  etf  d  f  in  c  e 

cum 


sequalibus  quadraco  eiufdem.*  aut  1.  qnad. 
p.quadrato  numeri  linea:  diuilae  arquahbus 
rebusin  criplo  numeri  rerum  vc  li  linea  di« 
uifa  fic  io  habebo  i.quad.p.iorebus  aequa- 
lia  100.  vel  i.quad.  p.ioo.  aequalia  jo.  re- 
bus ,  Sc  aeftimatiofemper  eric  eadcm.  Ec  fi 
quadracum  c  d  fitduplum  auc  criplura  pro- 
ducTo  a  cin  a  d  habebimus,  id  eft  quad.  p« 
snultipiic.  eiufdem  numeri  rerum  aequalia 
multiplica  quadraci  eiufdem  numeri ,  aut 
1.  quad.  p.  quadraco  numeri  eiufdem  lineae 
diuifae  sequalia  rebus  duetis  per  conuerfum 
proporcionis  p.  2.  Exemplum  in  quadiupla 
proporcione  ancea  fuic  1.  quad.p.io.  rebus 
aequalia  100  vel  1.  quad.p.i  oo.aequalia  30. 
rebus,hic  habeboi.quad.p.4o.rebus  aequa- 
lia  400.  vel  1 .  quad.  p.i  oo.aequalia  60.  re- 
bus,  qui  numerus  producicur  ex  4.  numero 
proporcionis  ,  &  2.  alTumpto  ex  regula.Et 
res  feuaeftimatio  eft  eadem,vel  fi  ptodu6tum 
fuerit  multiplex  quadrato,afiumemus  con- 
trario  modo  ,  vel  1 .  quad.  cum  rebus  fum- 
ptis  fecundum  illam  partem  aequalia  parti 
eidem  quadraci  lineae diuifae :  vel  i.quad.  p. 
quadrato  eiufdem  lineae  diuifae  aequalia  re- 
bus  duplo  p.  proporcione  eadem  lineae  diui- 
fs  :  &  res  redit  ad  idem.  Ec  exemplum  eft 
clarum. 

Ex  quo  tandem  patet  quod  aflumpta  a 
b,  vtin  praefenti  capiculo^quae  fic  12.&  ex 
cd  difterencia  in  productum  a  c  in  c  b  fiaC 
8.  habemus  1 .  cu.  p.  4.  a?qtaalia  $6.  pof.hoc 
enim  demonftratum  eft.-  Eigoa  c  etit  diui- 
fa  in  d ,  eo  modo  vt  ex  a  c  in  a  d  inde  in  d 
c  fiat  8.  &  rei  aeftimatio  erit  dimidium  c  d: 
crgo  c  d  duplumaeftimationis ,  &  relldui  di- 
midium  a  d  vcJ  b  c,  fi  ergo  c  d  ellec  cu. 
8.  id  e(ti.  eric  d  a  ^.5. m.  8c  c  a^i.    p.i.  Sc 
ide6  cotaa  b  ^.zo.Si  quisergo  dicatfacex 
^t.  20.  duas  parces,  ex  quarum  dudcu  re- 
6tanguli  earum  in  difFerenciam  fiunc  8-  ha- 
bebisparces  bc^.j.m.i.c  a  ^.^.p.i.pro- 
dudtum ,  quarum  eft  4.  quod  dudtum  in  e 
d,  quae  eft  difterentia,&  eft  2.producit  8.Et 
habebimus  1 .  cu.p.4.  aequalia  5.  rebus.  Ec 
fundamentum  a  b  eft  potentia  tafttum  ie« 
the.Siergo  u  cu  p.^.aequatur  7.1-ebusres 
poteft  efle  1.  &  2.  vtpalam  eft.  Ergo  li  cd 
ponatur  2.  habebimus  pofita  d  a  i.pof.  1. 
quad.  p.4.p»f.  prodUclum  a  c  in  a  d,  &in  e 
daequalia6.  &eritad  t.  Et  fi  ponatut  c  d 
1.  habebis  u  quad.  p.i.pof.aequaliaii.igitur 
a  d  eft  2.  quandoergo  cd  eft  2.da  eft  i.& 
quando  cd  eft  i.d  a  eft  2.  Ssd  fuppofita  pri- 
maratione  quod  ex  a  c,  c  d,  d  a  in  continua 
proportione  fiat  8.  Sc  c  d  fit     cu.  8.  (cili' 
cet  2.  fi  ergo  c  d  quadratum  eflet  quadru- 
plum  recTangulo  a  c  in  a  d  hoc  habet  rt- 
tionem  hoc  modo,  quodenim  fitexacin 
ad  eft  aequaleei  quodfit  ex  c  d,  dainad 
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cum  quadratd  e  c  eft  aequale  quadruplo  c 
d  in  d  a ,  id  eft  ei  quod  fit  ex  f  d  in  dc  fe- 
meI,hoc  autem  eft  aequale  ei  quod  fir  ex  f 
din  c e&  ed  ,detra£to  igitur  communi  eo 
quod  fit  ex  fdinee  relinquetur  quadtatum 
e  e  arquale  ei  quod  fit  ex  f  d  in  d  e,  eft  au- 
tem  f  d  quadrupla  d  a  &  e  dupla  eidem  d  a, 
igitur  c  e  poteft  in  octupfom  d  a.  Ponatur  er- 
go  e  a  qualifcunque  numerus  puta  i  o.  cum 
ealit  triplum  da&ce^.  oftupli  quadrati 
da  erit  totaca  5.p.^i.8-in  numero  rerum> 
&  hoc  aequatux  i  o.  igitur  res  fcilicet  d  a  eft 
diuifo  10.  per  3.  p.  1^.830.  rh.5i.800.ergo  c 
d  refiduumerit  10.  m.io.extota  igitur 
a  c  in  d  a  fit  300.  ni.  fy.  80000.  &  hoc  eft 
quarta  parsquadraticd ,  fcilicet  1200.  m. 
^.320000.  ficut  proponebatur. 

Rurfus  dicamusquod  quadratumcdad 
fexcuplum  eiquod  ex  c  a  in  a  d  aflumad  f 


~i  t 


A  a. 
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fexcuplam  ,  vt  in  priori  quadruplam  d  a, 
&  fimiliterd  e  mediaminter  d  f  &  d  a,nam 
&  in  priori  conftitutione  d  e  fuic  media  in- 
ter  f  d  &  d  a,  &  affumarn  g  e  aequalem  c  d, 
ficut  in  priore ,  fed  e  g  fuic  ibi  ipfa  e  f ,  hic 
autem  eft  minor  eo  quod  proportio  eft  ma- 
ior  quadrupla ,  &  tunc  quadratum  d  e  eft 
fexcuplum  quadrato  d  a,  quia  eft  aequale 
ei  quod  eft  ex  f  din  d  a ,  igitur  ex  fuppofi- 
to  quod  fit  ex  d  g  in  c  e  cum  quadrato  c  e 
eftfexcuplutTs  cd  in  d  a,feu  aequale  ei  quod 
Bc  ex  c  d  in  d  f ,  feu  quadrato  d  f  cum  eo 
quod  fit  ex  d  f  in  f  e,diuidamus  eigo  vtrarv* 
que ,  &  fient  partes  (  vt  vides  )  auferan- 
tur  vtrinque  quadrata  ef  &  duplum  d  ein 
e  f,  relinquentur  d  fin  f  e ,  &  quadratum  e 
d  sequalia  quadrato  c  f ,  duplo  c  f  in  f  e ,  & 
duplo  c  find  e,at  d  f  inf  e  eft  aequale  ei 
quod  fit  ex  e  f  in  f  e,  &  d  e  femel  eo  quod 
d  f  eft  aequalis  f  e  &  e  d  iunctis ,  igicur  qua- 
dratum  e  d  eft  aequale  ei  quod  fit  ex  c  f  in 


d  f  in  fe  * 
Quad.  e  f  + 
Quad.  e  d. 

Duplum  d  e  in  e  f  * 


Quadratum  e  f  * 
Quadratum  C  f 
Duplum  c  f  in  f  e  * 
Duplum  d  e  in  e  f  * 
Duplum  c  f  in  d  e  * 


c  in  f  e,  &  e  d,  &  eft  tota  e  d.  Quadratum 
autem  e  d  eft  aequale  fexcuplo  quadrati  d 
a,igitur  quod  fic  ex  e  f  in  c  d  eft  fexcupLum 
quadrati  d  a.  Ponatur  ergo  d  a  1 .  pof.d  fe- 
cit  (?.  pof.  tota  f  a  7.  pof.  fi  ig"Ut  ponatur 
c  a  10.  vt  priuseritef  io.m.y.pof.  cdau- 
tem  1  o.  m.  i.pof.  duc  inuicem  fient  100.  m. 
80.  pof  p-7-quad.xqualia  fi.quad.&itavi- 
des  quodrcs  reducitur  in  quouis  cafu  ad  1. 
quad.  cumquadrato  numeri  pt.opofiti ,  & 
numerus  rerum  femper  fit  ex  nuroero  pro- 
pofito,  vtpote  10.  innumerum  proportio- 
nis  p,  2.  proportiq  fuitfexxupla,  Sddeoad- 


dito  2.  fiet  8.  &  pofitiones  80.  ergo  re" 
ducetur  ad  regulam  de  modo  fic.  Proponi- 
tur  lineaac  io>  &  proportio  f:xcapk,ad- 
de  2.fit8.  ducin  10.  fit  80.  accipe  dimi- 
dium  &  eft  40.duc  in  fe  fit  1  (Jco.aufer  1 00. 
quadratum  10.  relinquitur  1500.  cuius 
derra&a  a  40.  efficit  40.  m.  1 500.  quan- 
tiratem  d  a.  Ergo  vt  ad  rem  deueniam  Ci 
quisdicati.cu.p-4.3equatur  12.  rebus  ,  ca- 
piam  a  bduplum  12.  &  eft  48.  &f 
corpusduplum 

4.&eftS.&di-  £      * .  g  i 
uidara  a  b  per        \        V  ~t' 
aequalia  in  fy. 
1 2.  &  addam 
&  minuam  1. 
pof.  &  fiat  e  b 

fy.  I2.p.I.pof. 

ae^i.12. 

m.i.  pof.  &  produ&um  eritu-  m.  1.  quad* 
ducamque  illud  in  e  d  difterentiam  a  e  &  t 
b,  fada  db  aequali  ae,  &  fient  24«  pof.p.2. 
cub.  squalia  8.  igitur  i.cub.p.4.3equalis  1 2, 
pof.  cum  ergo  dimidium  e  d  iit  rei  aeftima- 
tio,  &  totaa  b  numerus  aut  potentiarhe- 
te,  erit  primum  vc  a  g  fic  numerus  aut  po- 
tentia  rhete.  Inde  vt  cum  ex  e  b  in  b  d  & 
inde  ,  fiat  vt  dixi  f  fuppoiita  b  d  numer© 
vtpote  i.erunt  quadrata,  &  resaequarra  8 
hocenim  eft  fuppofitum»  &habebimus  i- 
quad.p.i.pof.sequalia  2.  " 

Conftac  autem  quod  propoitio  cubi  c  b  Ccn 
ad  parallelipcdum  c  b,  b  d,  d  c  eft  femper 
veluti  quadraticbad  reaangulum  e  c  din 
d  b,  quare  c  bad  lacus  parallelipedi  eiufdeiu 
fubtriplicata  ei  qu^  eii  quadrati  c  b  ad  re- 
dlangulum  c  d  in  d  b,  atc  b  ad  inediam  in* 
ter  c  d,  d  b  fubduplicata  ei  qu*  eft  quadrati 
e  b  ad  rectangulum  c  d  in  d  b ,  lateris  igi- 
tur  folidi  c  b,  c  d,db  ,  ad  latus  reaanguii 
e  d  in  d  b,  eft  vt  ^.quad.4^  ad  ^i.cu.4^-. 

Cum  volueris  diuidere  b  a  vt  proportio 
eiufdem  ad  reclangulum  ad  in  d  b  ,  fit  vi- 
ginti  quadrupla,gratiaexempli3diuide  qua- 
dratumbaper  24.  &  quod  exit  detrahe 
ex  quadrato  dimidij  b  a,  &  refidui  addi- 
ta  &  detradaa  dimidio  oftendit  partes ,  vc 
fiabfit  10.  ducam  infe  fit  roo.  dmido pef 
24.exit  4^>  detrahoex^^.  quadrato  a  g 
relinquitur  2of »  cuius  i^.addita  5.  dimidio 
10.  &  detra&a  oftendit  partes  vtpote  a  d> 
d  b,  &  habeturex  Euclide.  Iam  vero  con- 
ftituatur  a  b  quadratum  7 .  &  a  e  1 .  &c  a  d  4. 


L 

m  k 


SL 


&  fic  e  h  du- 


eric  ergo  ae  7.  a  f  i,  ag  2. 
plae  a,  &  ccit  qt..  28.  V-  fit  numerus  K  b,fic 
ergo  cubus  a  c  p.  6.  atqualis  7.  rebus  ,  &C 
item  cubus  a  g  p.  eodem  numero  6-  arqua- 
lis  7.  rebus.  Quia  ergo  a  b  eft  7.  erit  corpus 
a  b  pofita  af  altitudine  &  re  7.  res  ,  hoc  au- 
tem  corpus  «quale  eft  1.  eu.ideft  eubo  a  f 
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cum  b,  efl  autem  i  gtiorao  1  c  b  f  iuxta  al- 
titudinem  a  f ,  &:  fimilicer  corpus  ex  a  b  in 
a  g  eft  cequale  gnomoni  1  d  b  g  in  a  g  >  cum 
cubo  a  g,  quare  gnomo  1  d  b  g  in  a  g  eft  6 . 
Igitur  diuifa  erit  bifariam  a  bfuperficies,  vt 
ex  latere  vnius  partis  in  reliquam  flat  ieu  b, 
Ec  item  diuifa  erit  bifariam  e  h  irH  a  per 
aequalia,  vtex  a  f  &  a  g  ,  ductis  in  quadra- 
tum  a  e,  feu  produdtum  a h  in  a  e  fiant  7. 
res  :quia  a  b  iam  fupponitur  7.  &  a  f  &c  a 
g  res.  Et  rurfus  diuifa  erit  c  h  bifariam  in 
f  &  in  g,  vt  produdtum  b  f  in  f  e  fit  aequa- 
le  gnomoni  1  c  b  f  &c  in  g,  vt  produdtum  1 
g  in  g  e,  fit  aequale  gnomoni  1  d  b  g.  vnde 
vnum  quodque  horum  per  primam  par- 
tem  huius  ductum  per  differentiam  a  me- 
dietace,  id  eft  h  f  in  f  e  per  f  a  ,  &  h  g  in  g 
J>er  demon-  e  per  g  a,  producit  eundem  numerum  kfeu 
Jlrat.$.  fecu-  b.  Iam  vero  fit  cubus  &  8.  aequalis  Srebus 
diMem.  res  1.  erit  vt  ducasi.  dimidium  2.  in  fe 
*Art,m*g!*'  triPnca  &  s.deducitoiumero  rerum, 
rclinquicur  cuius  rc.  m.  1.  dimidio  prioris 
aeftimationis  ^.5.  m.  r.  eft  feeunda  seftima- 
tionis  ^.5  .rh.  1 .  eft  fecunda  aeftimatio-  Po- 
nam  ergo  f  numerum  8.  &  a  b  2.  primam 


£  num. 
S 


^  ■  Y  h  1  ■  \l 


arftimationem,  &.  bd  y..  y.m.  i.fecundam 
asftimationem ,  &  ideo  pofita,  b  c  erit  c  d 
3^.20.  dupla  ipfi  c  d,&  a  e  iji.j.  m.  1.  aequa- 
lis  b  d,  ponam  ergo  a  d  i$i.  5.  p.  1.  pof.  ae 
^t.  5.  m.  i.pof.  dudtee  inuicem  producunt  j. 
m.  1.  quad.  ducoin  a  b  fiundo.  pof.  m  2. 
cu.  acqualia  8.  igitur  1 .  cu.  p.  4.  sequaiia  5. 
&  rescfteadem  2.  &  ^t.  5.  rh.  i.ergofub 
eifdem  arftimationibus  fit  tranfitus,  fed  non 
fine  cognitione  prioris  aeftimationis  per 
quamdeuenio  adfcientiam  d  e,  quae  eft 
20.  Diltum  eft  etiam  fupra  quod  ficapiam 
duplum  numeri  rerum  ,  &c  cft  j^.  3  2.  Sc 
diuidam  in  Ri.  8.  p.  1.  pof.  &c  ^t.S.m.  i.pof. 
fiec  8.  m.  1.  quad.  &c  du6fcoin  2.  pof.  fient 
16.  pof.m.2.cu.aequalia  16.  &  redibit  ad  1. 
cq.  p.  8.  sequalia  8.  rebus.  In  hac  igitur  per 
non  nota  inuenitur  aliquid  nouum  in  illo 
per  nota  inuenitur  aliquid  ,  fed  eft  idem, 
nam  c  d  fupponitur  in  priore  32.  hic 
^i.  20. 

Rurfus  proponatur  duae  fuperficies  a?qua- 
les  rectangulaea  bc d &c  c  ef  g,&; fintarqua- 
les  numero  rerum  ,  &c  fint  quadrata  in  eis 
c  h  k  d  &c  e  1  m,  ita  vt  ex  latere  iJlomm 
in  reliquum  fuae  fuperficici  fiat  numerus 
idem  ,  qui  fic  .n.  conftat  igitur  tam  c  e 


a 
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e 

c 


m 


k 


I 


quam  c  a  efie  rei  aeftirnacionem ,  cumque 
ejc  c  e  in  1  g  fiat  n,  &c  ex  c  h  in  h  b  ,  idem 
n,  fient  etia.v  ex  g  m  in  m  e  ,  &  ex  a  h 
in  b  d ,  quare  g  m  ad  a  h  duplicaca  ei  quce 
eft  h  c  ad  c  e  :  igitvjr  pofita  g  m  prima,  a  h 


a 
b 
c 
d 


quarta,  c  h  fecunda,  c  e  tertia  ,  erit  ergo 
quod  fitex  prima  &c  terciain  tertiam,  lcili- 
cec  fuperficies  e  g,  squalis  ei  quod  fic  ex  fe- 
cunda  &c  quarta  m  fecundam^fcilicetfuper- 
fictes  a  d.Et  rurfus  quodfic  ex  prima  inquar- 
dratum  tertiae  asquale  ei  quodfit  ex  quacta 
in  quadracum  fecundae.  Couftituetur  igitut 
proWenm  fic:Sunt  quatuor  quanti- 
tes  oudinatim  a  b  c  d,quarum  pro-  \ 
portio  a  ad  d  eft  duplicata  ei  qux  | 
eft  b  ad  e :  &c  quod  fit  ex  a  c  in  c  eft 
sequale  eiquod  ex  d  b  in  b,&  quod 
fit  ex  a  in  quadratum  c  eft  aequale 
ei  quod  fit  ex  d  b  in  b.  Ex  quibus  fequicut 
quarcu,qu6d  proporcio  eius  quod  fic  ex  a  in 
quadratum  c ,  ad  id  quod  fit  ex  a  c  in  c,cft 
veluti  eius  quod  fit  ex  d  in  quadracum  b 
ad  id  qued  fit  ex  d  b  in  b.  Et  permutando 
etiam,  fedilbd  eftperfpicuum  cumfupro- 
portio  zqualis  ad  squale. 

Dico  przterea  qu6d  regula  Artis  ma- 
gnse  quxdocet  aftbmere  radicem  aggiega- 
ti  ex  numerorerum  ,  6c  numero  arquatio- 
nis  diuifo  per  illam  ^i.  iola  eft  generahs  illi 
capitulo,  &c  eft  demonftrata  ibi.  Eteftori- 
go  eius  ex  triangulo  orchogonio  nam  ii  fit 
cubus  b  c  ajqualis  rebus  iuxta  numerum  a 

d,  Sc  numero  g  ,  erit  ergo  ex  communi  aui- 
mi  fencentia  g  ex  b 

c  in  gnomonem  c  d   _0 

e,  fiat  ergo  b  f  qua- 
dratum  asquale  c  de 
gnomoni,e< itque  cu- 
bus  b  c  ,  aequaUs  b  c  p 
in  a  d  b  f ,  fed  qua- 
dratum  b  c  ,  quod 

eft  a  b,  acquale  efta  d  &  h  f ,  igicur  fatera  a 
d  5c  b  fcbntinent  reAum  contenfum  b  c. 
Ha°c  igicut  sftimatio  iacisfacit  in  omni 
asquatione  feu  numerus  rerumhc  paruus 
feu  magnus. 


G  A  P  V  T  XLI. 

Ve  difficillimo  yroblemate  quod  facil- 
limum  videtur. 

Nlhil  eft  admirabilibus  qiiam  cum  fub 
facili  quaeftione  latec  difficiUimus  fctu- 
pulus  ,  huiufmodi  eft  hic  :  quadvaturaa  b 
cum  latere  b  c  eft  1  o.  &  quadratum  b  c 
cum  laterebd  eft  8.  quarricur  quantum  iit 
vnum  horum  feu  Iatus  ieu  quadratum; 
Quia  ergo  a  b  c  eft  10.&  a  b  1.  quad.  erit 
b  e  10,  m.  1.  quad. 
igitur  bc  100.  m.20. 
quad.  p.  i.quad.  quad. 
igitur  c  b  d  erit  100. 
m.  20.  quad. p.i.pof. 


zf 


p.i.quad.quad.&  hr'  J*'  nnn  ,  [ 
eftaequale  8.  quare  1.^  J> 
quad.  quad.  p.  92. 
aequatur  2o.quad.  m.i.pof.  adde  19.  qiiad, 
vtrinquc  fient  r.  quad.  quad.  p.  icj.qua- 
drat.  p.  92.  arqualia  59.  quad.  rh.  i.pof. 
detrahe  i^,  erunt  i.quad.  quad.  p.  19. 
quad.  p.  90^-  aequalia  59,  quad.  m.  1.  pof. 
m.  1-^-,  inde  adde  2.  pof,  p,  1 ,  quad,  vtrin- 

quc 


t 


Cir.i, 
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Cap.X  L 1 1.  De  duplici,&:c.  41  g 


que  vt  in  Arte  magtia  ,  &  videbis  difficil- 
limam  quaeftionem. 


Capvt  XLII. 

T>e  duplici  &cjtmtione  comfstranda  ift 
tafitulo  cubi  &  numeri  &qt*a- 
lium  rebus, 

ET  proponatur  cubus  &  4.  sequales  6. 
ebus,  &  rei  aeftimatio  eft  2.  &  altera 
1^.3.  m.  1.  &  rurfus  ponatur cubus,  &  ic. 
squalia  9.  rebus  >  &  aeftiroatio  eft  idem  2- 
altera  ^i.6'.m.i.&  manifeftum  quod  prior 
aeftimatio ,  fcilicet  maior  fatisfacit  diuerfis, 
im6  infinitis  problematibus.  Atin  reliqua 
fien  nullo  modo  poteft  ,  vt  neque  in  vna 
ciim  neutra  fuerit  numerus  velut  pro  1  .cu* 
p.i2.aequalibus  34.  rebus  ^.p.^i.y.  neque 
3.m.  ^.7.  nam  pofita  re  vtpote  3.  m.fy.j. 
cubus  eftfemper90.rn.4i.8092.ergo  ^i.no 
poteft  continere     nifi  34.  vicibus,  igiturj 
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1  cu.  p.  4.  aequa- 
lis  6.  pof.  k*  nu- 
mer.4. 

1.  cu.  p.  1  o.aequaiis 
9.  pof.  k.  num.10. 


a 

be 

cg 
df 


cu  bus  ille  cum  numero  non  poteft  iquari 
alteri  numero  rerum  quam  3  4.  &  hoc  eft 
valde  admiratione  dignura  Difpofitis  ergo 
f  d  &nlaequahbus  j  fcilicet  4.  quadrato  2. 
&  ab^.  3.  m.i.&  m  0^.6.  m.  1.  ponarn 
a  aeqtialem  g  d,  b  aequalem  b  c,  caequalem 
g  h,d  aequalem  a  b,  e  aequalem  a  q,f  aequa- 
lem  m  o,g  aequalem  n  f.  Ex  his  fequuntur 
quinque  principalia.  , 

Si  quadratum  a  auferatur  ex  numero  re- 
rum  ,  &  cum  refiduo  diuidatur  numerus 
aequationis  prodibit  ipfum  a  communis 
aftimatio,  veluti  i.cu.  p.4.  aequatur  6.  re- 
bus,  &  i.cu.p.io.aequatur9.rebus,&com- 
munis  aeftimatio  quaeeftaeft  2.  duco  infe 
fit4.detraho  ex  <S".&  p.numeiis  rerum ,  re- 
linquuntar  l&  5-diuido 4.numerum aequa- 
tionisprimac  per  2.&  10.  numerum  aequa- 
tionis  feeundae  per  j.exit  2.  in  vtroque  fci- 
licet  ipfum  a 

Sequitur  etiam  quod  cum  ex  didtis  fiant, 
ex  g  &  c  in  quadratum  a  k  ,  &  k  numesi 
lx  fm$  40.  aequationis ,  vt  fit  g  ad  c,  vt  q  ad  ty.&  quia 
■r  quod  fit  ex  e  in  quadratum  a,  eft  aequale  ei 
quod  fk  ex  b  in  quadratum  d  ,  &  ex  g  in 
quadratum  aaeq.iale  ei  quod  fitexein  qua- 
dratum  f »  erk  quod  fic  ex  b  in  quadratum 


d,adid  quod  fic  ex  e  in  quadratum  f ,  velut 
c  ad  g.  Et  eft  probatum  exemplum  ex  ji. 
m.  $t.  24.  quod  eft  quadratum  f  in  37- p. 


fit 


10. 


Rurfus  quia  quod  fit  exc  &  a  in  a  eft  Cerf. 
aequale  ei  quod  fit  ex  b  din  d,&  ex  g  a  in  a,  Pereandem^ 
ei  quod  ex  e  f  in  f ,  erit  quod  fic  ex  b  d  in  d 
adid  quod  ex  e  f 

4.p.?i.i2.i.^.3.m.i, 
2.  b       c  d 
a.e        2  f 

■t.e.m.& 


in  f,  velut  c  ad  g, 
fic  enim  ex  b  d  in 


2t-. 


d  ^i.  12.  &  ex  e 
fin  f  ^.75.  &eft 
proportio  vt  i.ad 

Cumquesefhmaciof vt  dixi )  nonpotue-  Cor.4. 
rit  erte  communis  pluribus  numeris  rerum, 
&  numeris  ajquatiouis  commutabitur  ne- 
ceflario  ,  fi  fuerit  bmomium  in  fuum  reci- 
fum  3  &  ita  habebis  &  fecundam  afquatio- 
nera  &  numerum  communem  qui  erit  ide> 
velut  1 .  cu.  p  .1 1 .  aequalis  3  4*  rebus :  non  fe 
offert  primo  illa  pars  quae  du<fta  in  fy.  alte- 
rius.  efficit  i2.fed  efttamen  iS.  p.^.ij2. 
aliaeft  16.  m.Pz.25  2.  cuiusi^.  eft.3.  m.ip. 
cum  ergo  habes  ?.m.  ^l.  duc  infe&  rit  16. 
m.  ^..252.  &quia^i.  eft  fexta  pars  ^i.252. 
ideo  Oportet  aflumere  numerum  fexcar5lurri 
ad  3.  &  eft  18.  cum^i.2  52.perp.&  addere 
ad  16.  rn.^i.252.  habes  34-ad  vnguem.  Ec 
viciflim  fi  habueris  p.Ri.?-  hab&bis  qua- 
dratum  16.  p.  J^.  252.  &  ita  reliquus  erit 
fexcuplus  ad  ^.p.i^.y.fed  i^.erit  m.ideoque 
1 8-  m.  ^i.  25  2.  &  ka  viciiiim  inuenies  ex 
arftimarioue  partes  }  vna  eritquadratum, 
alia  erit  multiplex  vt  $i.  radicis  ,  fed  con- 
trario  modo  binomium  pro  recifo  »  &  reci- 
fum  pro  binomio. 

Iam  ergo  habes  duos  ordines  aeftimatio-  csp.5 
num:primuscumeadem  aeftimatio  eft  com- 
munis  aliis  numeris  reruro  &  asquationum, 
&  inuenire licet  iilos  ducendo  infe,detra- 
hendoque  a  qUouis  numero  >  &  cum  refiduo 
diuidere  alium  numerum  ,  vt  prodeat  ea- 
dem  aeftimatio :  vt  in  primo  «orollario.  Se- 
cundus  ,  cum  xftimatio  eft  binomium  vel 
reeifum,  &  ducitur  infe,  &  detrahitur  a 
numero  ahquo,itavt  refiduum  habeat  ean- 
dem  proportionem  ad  partem ,  qus  eft  nu- 
meius,  quam  y..  qua;  eft  pars  quadrati  ad 
^i.quzcft  parsseftimationis:  &  illapropor- 
tio  eftduplum  numeri  aeftimationisfemper, 
ideo  numerus  ille  eft  femper  duplum  qua- 
drati  numeri  asftimationis  ,  vt  in  quarto 
feu  praecedenti  corrolario  :  velut  fi  nu- 
merus  aeltimationis  fuerit  2.  eric  talis  nu- 
merus  8.  fi  3.1  8. fi  4.3 2. &  itadeinceps,re- 
liquus  autem  numeras  erit  compofitus  ex 
quadratis  partium  seftimatianis ,  vt  fi  par- 
tes  fint  3.  p.^.7.  vel  m.  ^i.7.  erit  \G.  igitur 
totus  numerus  erit  34.  Eigotertius  modus 
qui  quaeritur  erit  diuerfus  ab  hisj&noneric 
per  viam  recifi  &  binomij5neque  vt  eadem 
sftimatio  feruiat  pluribas ,  velut  in  margi- 
ne  vides^quod  fingulis  funt  duae  aeftimatio- 
nes  in  1  .cu.p.20.aequali  1 5 .pof.neutru  eon- 
tingit,  non  primum^quia  a.eft  roinus,  &3< 
eft  maius  ,  neque  poteft  efle  pars  numeri. 
Nec  fecundum ,  quia  oporteret  vt  addito  t. 
vel  10.  ad  1  s .  ^t.  iG.velif.  diuidendo  20. 
produceret  idem  1.  vel  io-  &  non  fit ,  nani 
exeunt4.  vel  5. 

i.cu.p.4' 
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i.  cu.  p.41    2.    6.  pof.     5.  m.  1. 

1.  cu.  p.6.    z.    7.  pof.  1. 

i.cu.  p.8.    z.    8.  pof.      5.  m.  1. 


1.  cu.  p.i  z. 

34.  pof. 

3.  p.  Si. 

7- 

3.  m.i^ 

7- 

1.  cu.p.20. 

15.  pof. 

C  a  p  v  t  XLIIL 

J>e  comparatione  mmeri  &quationis  ad 
partes  numeri  rerum* 

Slt  a  b  fuperius  12.  &  ex  b  c  latere  ter- 
ciae  partis  in  c  a  fit  16.  maximum  quod 
elTe  poteft.  Sit  ergo  b  faequalis  a  b ,  &  qua- 
drata  fuperficiesge,  ex  cuius  latere  in  refi- 
duum  e  f  fiat  8 .  !k  hsec  diuifio  eft  quam 
quaerimus.  Sit  ergo  b  k  s  cuius  tertia  pars 


f 


XI 


fitquadraturo  bh,excuius  latere  in  refi- 
duumedet,  fiat  8.  erit  ergo  b  1  cu.  4.  b  h 
^i.  cu.  16. 1  Ic^t  cub.  iz8.  qua  du&a  in  b  1 
fit$i.  cu.5 12.  fcilicet  8.  Igitur  tota  b  k  efl 
cu.45  2.  Habemus  ergo  duo  nota  b  c  in  c  a> 
fed  prodttftum  non  eft  8.  b  1  ini  k ,  quorum 
produ&um  eft  8.  fed  b  k  non  eft  1 2.  &  b  g 
inef  ,  &  eft  8.  &  b  f  12.  fed  non  eft  nota 
diuifio  fa£ta  in  e.  Proportio  ergo  a  c  ad  k 
1>  eft  vt  quadrati  b  c  ad  quadratum  b  l,qua- 
re  vt  b  c  ad  b  1  duplicata :  cum.vero  propor- 
tio  folidi  b  c  in  c  a>  fit  dupla  ad  folidum  ex 
b  1  in  1  k,  erit  c  a  ad  1  k  velutquadrati  pro- 
portionis  ad  ^i.  cub.  quad.  quad.  propoi- 
tionis,  &  b  c  ad  b  1,  vt  proportionis  ad 
cu.  quad.  proportionis.  Proportio  autem  k 
1  ad  e  f,  eft  vt  c  b  ad  b  1,  quare  b  e  ad  b  l 

decimi  El  duPllcata  ei  *lU3e  e™  ^l  tetragomci.a  ad  e  f 
tetragonicum.  Habet  ergo  diuifio  bkperl 
h  proportionem  notam  in  omnibus  parti- 
bus  ,  vt  liquet  cum  b  a  diuifa  ih  c :  &  ha- 
bet  etiam  proportionem  notamcum  bf, 
diuifa  in  e  ,  quia  vt  dixi  proportio  k  1  ad  e 
f,  vt  e  b  ad  b  1>  eft  autem  e  g  ad  b  h  dupli- 
cata  ei  quas  eft  e  b  ad  b  I.  Si  ergo  coniun- 
gantur  hs  proportiones  ,  quoioiam  extre- 
morum  componitur  ex  intermediis,  &  ma- 
xime  quod  differentiae  g  &  a  c  eft  xqualis 
differentiae  quadrati  b  c  &  e  f ,  feu  gnomo 
e  m  g  asqualis  differentia:  a  c  &  f  e. 


C  A  P  V  T  XLIV. 

Jguomodo  diuidatur  data  Imea  fecun- 
dum  proportionem  habentem  meimm-j 
ejr  duo  extrema  in  corporibus. 

Slt  data  a  b  diuifa  in  c,  vt  ex  a  3  in  qua- 
dratum  acfiat  cubus  b  c  ,igitUF  bcpo. 
fita  l.quad.  &  ponamus  ab  4.  erit  1.  cu. 


■i- 


quad.  aequalis  64.  m.  3  z.  quad.  p.  4.  quad. 
quad.igitur  ^..radici  i.cu.p.z.quad.a:qualis 
8.  cuius  aeftimatione  habita  quadratum  eft 
quantitas  b  c  quaequaerebatur. 


Capvt  XLV. 

Quomodo  yartes  diuifs  lines  corfo* 
ribus  &  quadratis  inuicem 
comparemur, 

ET  fintde  quadrata  16.  &  decubm^. 
&  compleatur  fuperficies  quadiata ,  &C 
erit  cubusp.  25z.duplo  1 16.  femper  a:qua- 
lis  7  8.  rebus  triplo  numeri  squalis  quadra- 
tis  deiundtis :  Et  hocex  reguJa  pofita  a  c  1* 
pof.  fient  enim  partcs^-  pof.  p.  i^.  v.  15. 
m.^- quad.&-i-pof  m.j^.  y.  1  j.  m.~quad. 
qua;  dedudae  ad  cubos  oftenduntquoddixi. 
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Et  rutfus  fi  ponantur  d^e  qnadrata  16.  & 
cqrpora  ex  ^  in  b  c  bis,  bc  b  in  a  b  bis,iJo. 
erit  Icuu^equftlis  2.6,  rebusnumeroquadra- 
torum,  j&  60.  duploproducti  mutui ,  &res 
eft  in  capitulo.  Iam  ergo  ex  hoc  fuppclito 
fciemus  quanta  fit  a  c,  qu^  eft  b  ,  &  paites 
&  ieftimationemcubi  p.zji.aequaliumyS. 
rebus  ,  quo  propofito  accipiemusy78. 
dez$z.  &  conuertetur  qusfitura  /n  dao 
quadrata  qua:  iuncla  faciunt  16.  &  duo 
cubi  qui  funt  116.  Etquia  propofitumeil 
quod  produdtum  vnius  in  alcerum  mutuo 
eft  30.fi  hocfciremus  manifeftsm  elletca> 
pitulum.Sunt  ergoquatuor,quanticasa  c>& 
eft  d.quantitas  d  e,8c  eft  16.  qDantitascor- 
porum  mutuorum,  &  eft  30,  quanmas  cu- 
borum ,  &  eft  1  z6.  Illud  accedit  quoci  f\  di- 
#am  quadrata  fint  z;,  &c  cubi  nou  pocsrunt 

eilc 


Cap.XLVI.  Quomodopr.  cxc.421 


cfTemaiotcs  n^.cubo  5.^.  25  igitur  cum 
neqae  pofiint  elle  minores  31.  7812-7-  du- 
plo,  fciticet  cubi  medietatis  25. qus  eft 
\l.  1 1  -f  vt  fit  circumfcripta  inter  88.  qui 
cft  fy.  fermc  7812-^-oc  I2J.  &  pneter  id 
cum  dko  i.cub.  sEquatur  6.  rebus  p.p.ma- 
nif-ftum  eft  quod  numerus  9.  datur  cubis 
non  parallelipedis ,  vt  etiam  hic,  ideo  eric 
nota  pars  huius  capituli  cubi  &  numeri 
asqualium  rebus.  Et  eft  valde  dignum  con- 
fideratione :  nam  vt  ftatuantur  cubi  arquales 
1  %6, &  quadrata  16,  vt  dictum  eft,  poteri- 
mus  loco  16.  affumere  quemcunquenume* 
rum  minorem  pro  quadratis  vfque  ad  1 4. 
vt  dicamus,  quadrata d e  fint  14,  vei  1 5.  vel 
16.  &  ita  ad  2  5-vfque  &  cubi  finc  1 2(>.igi- 
tur  ex  regula  prsefenti  cubus  p.  252.  aequa- 
bitur  42.rebus  vel4j.  vel  4  S.  &  ita  vfque 
ad  78.  &  ita  in  intermediis  eadem  ratione 
fcilicet  45, 44,  46, 47,  rebus,  &  ita  de  fin- 
gulis,  &  variato  numero  252.  habebimus 
alio.^srgo  habita  hac  regula,habebimusca- 
pitulum  perfe£tum.  Et  tamen  (  vt  dixi)  in 
fuppofitohabemus  partemregulz  notam. 

Et  fane  hoc  eft  (  vc  in  exemplo  manca- 
mus )  iam  notum  quod  fi  quis  dicatcubi  a  b 
bcfunt  116.  quadrata  16.  quod  numerus 
tribuitur  cubis,&  fi  2(>.eflet  nymerus  rerum 
aut  numerus  mutuorum  folidorum,iam  om- 
nia  eflent  nota.  Et  rurfus,fi  dico  quod  5  o.eft 
numerus  folidorum  &  16.  rerum  iam  ha- 
beo  1 .  cu.aequalem  16.  rebus  p.6o.  &  res  eft 
nota.Et  fi  dico  quadrata  funt  2.6.  &  paralle- 
lipeda  ^o.deuenimus  ad  i.cub.quad.p  2028 
<juadp.  3  120.  pof.acqualia  104.  quad.qua- 
drat.  p.  5600.  &  hac  via  non  habemusca- 
pitulum.Ec  mirum  cftquod  cumaflumimus 
3.6.  pro  numerorerum  ,  &  60.  profolidis, 
aut  ^o.hicnumerus  tranfeat  in  cubos  quam- 
uis  tit  mutuorum  folidovum:&  cum  accipi- 
tur  numerus  pro  cubis,  &  quadrata  pro  alio 
numcro,  Jhacc  tranfeant  in  res,  &  numerus 
cuborum  in  refiduurn  rerum  detraclo  cubo, 
quafi  numerus  rerum  componatur  ex  tribus 
cubis. 

C  A  P  V  T  XLVL 

GHtomodo  propofito  reBangulo ,  &  cubis 
laterum  eius  habeamus  totum  cubum, 

ET  proponatur  re&angulum  a  b  puta  4. 
&  cubi  Jatcrum  a  c,  b  d  20.dico  cubum 
notum  efle,  quia  enim  cubi  a  c,b  d  func  20. 
oportetfacere  ex  20. 
duas  partes,  quarum 
^t.  cu.ductac  inuicem 
f  acianc  4.fuperficiem 
a  b,igitur  cubi  inuice 
ductifacient  cubum 
4.qui  eft  64.  partes 
igitur ,  id  eft  cubi  a  c,  bd  funt  16.  cV  4.SC 
ty.cu.earum  funt  latera  a  b  igitur  cubus  to- 
tuseft  20.  p.  yt.  cu.27648.  p.  t$l.  cu.691  2. 
Ec  fi  ponantur  a  c  bd  nota  vtquantitasre- 
rum  &  corpora  abcdiuxta  altitudinem, 
erunt  duo  tantum  ,  quia  fub  numero  rerum 
a  c  b  d  vt  pote  15.  continentur  duo  mutua 
Sc  reliqua  quatuor  fub  a  b  &  c  d  id  eft  fub 
tfo.igitur  ac  &  b  d  numcrus  r«Um  fi  fueiit 
Tm.  ty. 
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pacuus  ,  erit  capitulum  per  fe  notum  ex  re 
guta  Artis  ma-  T 
gnae ;  fi  autem  |v  \0 
fuerit  magnus  c  55  ^ 

velutcu.24.re- 

bus  p.5.  tunc  ex  praefenci  problemate  fi pof-, 
fit  reduci  ad  hoc,  vc  fepaientur  mutua  eiit 
propofitum  neceflarium,  fcilicec  vt  accepco 
dimidio^.&eft  27-inuenias  duos  numeros 
qui  producant  2  -f  diuifum  per  rem  ,  &  eo- 
rum  cubifaciant  24.  rh.  2  —  *d  e^  2 1  t  nara 
vt  dixiin  24.continentur  cubi  ambo  a  c  b  d 
&  duo  mucua.  Iftudergonon  eft  perfeno- 
tum :  inuenias  numerum  qui  diuiius  prqdu- 
cat  6.  tanquam  fupernciem  ab,&ipfefit 
aequalis  cubis  a  b  &  c  dduobuiq;  mutuis>aut 
quatuor,  nam  pofitovno  i.pol.  altero  ^-^ 
erunt  1.  cu.  p.  7^  cum  (J.pof  p.  j^r%d  cum 
i2.pof.  p.  aequalia  65.  gratu  exempli, 
igitur  i.eu.quad  p.6.quad.  quad.p.  j^.quad. 
p.2i6.vel  i.cu.  quad.p.  12.  quad.qnad.  p. 
72.  quad.p.21^.  ajqualia  funt  6$,cu.  hocer- 
go  valdeeft  obfcurum,&opoLtcrec  vc  habe- 
ret  ^d.  cu.  Verum  qaia  ponitur  fij.cu.a  c  & 
b  d&  duo  mutua  &  apquantur  duo  cubi  cum 
duobus  mutuis  a  c  &  b  d  in  e  f.vt  nuper  di- 
xijigitur  e  f  q.ia:  eil  res  in  a  c,&  b  d  eft  65. 
at  e  f  in  a  b  eft  6.  res  ex  fuppoiiro  ,  &  in  c 
d  6. res,  quoniam  ab  &  c  d  lunt  aequales, 
quia  funt  fupplemenca  circa  diameu  um,igi- 
ture  f  in  a  b,  c  d  funt  1 2.res,&  e  f  in  a  c;b  d 
65. &  e  f  in  a  c,b  d,  a  b,  cdcomplet  eubnm 
ef,  igicurcubus  e  f-sequatur  n.iebas  p.65. 
&res  eftnota,puta  5.  ex  qua  hab  tiu  efti- 
matio  illa  fac  de  5.  duas  partes  qi.ae  produ* 
cant  rJ.&  erunt  j.&  2.eritergo  res  2 
-j-vel  2^-m.^i-^,(3c  tuec  erit  seftimatio  6$. 
cuborum  sequalium  i.cu.  quad.  p.6.quad. 
quad.p.jrj.quad.  p.n6.  nam6j.  cu.func  in 
vna  1755.U1  alia  520.&  tanturdem  funt  il- 
he  quantitaces,  proba  &  inuenies, 

Ex  hochabetur  quod  cum  i.cu. quad. p. 
quad.quad.p.quad.p.numeroin  cocinua  pro- 
portione  fuerint  scqualia  cubistunc  habebis 
1  .cu.asquale  rebus  duplonumeri  quad.quad. 
cum  numerocuborumi&inuentaaeftimatio- 
nefac  duas  partes,  quae  producant  numeru 
quad.  quad.&  partes  vtriq;  erunt  aeftimatio- 
nes  i.cu.quad.p.quad.quad. p.  quad.p.  nu- 
mero  aeqnalibus  numero  cuborum.  Velut  fi 
dicas  i.cu.quad.p.9.quad.quad  p.8i.  quad. 
p.7  2?.funt  ^qualia  roo.ca.Dicesergo  i.cu. 
acqualis  eft  1  8.  pof.  p.  ioo.  &  reiasftimatio 
cft  ^..v.  cu.5o.p.^.2  2  84.p.^.v.cu.5o.m.^, 
.2284.  Ex  hac  facito  duas  partes  quaeinui- 
cem  du&a;  producant  quaelibet  illarum 
parcium  eft  seftimatio  quinomij  illius  propo- 
fiti.  Ec  proponatur  rurfus  1.  cu.quad.p.  1  2. 
quad.quad.p.7i.quad.p.2i(J.iequalia  jK^cu. 
fuperficics a  b  fit  b  vc  prius,&  fic  5>5.a;quale 
duobus  cubis,  &  quatuor  mutuis  corporibus 
quae  fiunt  exe  f  in  fuperficiem  ac  d  b,adeo 
vtex  e  f  ineam  liat  c>5.igiturad  compkndu 
cubu  deeft^quod  litex  e  f  ina  b,  &  a  beft  6. 
ideo  &  a  b  eft  ^.igitur  quod  fit  ex  ef  m  a  b 
eft  6.res,igitur  i.cu.aequatur^.rebus  P.95.& 
res  eft  5.vtpriusfacde5  duaspartes,ex  qua» 
rum  duclu  vnius  inalteram  fiat  <5.dimidium 
1  2.numeri  quadratorum,  &  eruntpartes  3. 
&,  z.&  ita  i.cub,  quad.p.i  2.quad.  quad.p. 


422       D  e  Regula  Aliza , 


7  2.quad.p.2i£.£qualia  95.cub.5i res  eft  3. 
vel  2.experiare  &  inuenies 

Ec  eodem  modo  dicemus  fi  corpus  Hlud 
fit  ex  duobus  cubis,  &  quatuor  muruis  & 
tertia  parce  duorum  mutuorum,  &  fit  gra- 
tia  exempli  105.  tocum  iilud ,  &  quia  ex  c 
b  in  bffka  b  quod  eft  6.  erit  e  g  4,igitur 
e  gin  e  f  4.  res  ergo  i.cub.  e.qualis  4.  rebus 
p.  105.  &  res  eft,  ^.quia  ducendoperpri- 
mam  viam  petuenimus  ad  i.  cu.quadp.14- 
quad.quad.p.84.quad.p.  21 6.  aequaliaio$. 
cu.  Ideo  facieraus  ex  j.  re  duas  partes,  ex 
quarum  du&u  producantur  (J.qui  6.  haben- 
tur  ex  i4.diuidendo  per  2  -7-  numerum  mu- 
tuorum  corporumduorum,vei  ex  2i6.quia 
femper  etit     cu.  eius,  veleciam  diuifonu- 
mero  quadratorum  fciiicec  84.  per  nume- 
rumquad.quad.  qui  eft  14.  &ita  fi  nume- 
ri  erunt  difpofiti  lioc  modo,  vc  fecundus  fit 
talis  pats  terrij  vt  fit  iu.  cu.quarri ,  eric  re- 
gula  generalis,  fed  ica  vt  quanticas  c  g  va- 
riecur,  vt  oporceat  problema  ita  conftrue- 
re*funt  duxquanritaces  ex  quarum  ductu 
producitur  6.  &  aggregacum  cuborum  cum 
duplo  &  fexta  parte  mutuorum  eft  100. 
tunc  inueniemus  fuperficiem  eg  5.  &  eric 
cubus  arquaJis  5.  rcbusp-  100. &  ica  habe- 
bknus  e  f,&  partes  producences  ab,&  hic 
.  eft  primus  modus  &  facilis.  Sed  fi  propo- 
nantur  prius  i.cu.quad  p.  i^.quad.  quad. 
p.  78.  quad.  p.  216.  asqualia  100.  tuncquia 
tu  nefcis  1  00.  quibus  partibus  aequetur,led 
folum  habcs  6.  i^.cu.  3.  feu  quod  prouenit 
diuifo  78.  per  13.  &  diuifo  1 3.  per  6,  exit 
2  4-  abiice  ig'tur  relinquetur  -7  fume  £  de 
«S.relinquetur  5.  &  habebis  1.  cu.  asqualem 
5.  rebus  p.  1 00.  vt  prius  ,  vnde  nota  erit  e 
£  Et  ica  fi  dixeris  r.  cu.  quad.  p.  15.  quad. 
quad.  p.  90.  quad.p.  2i6.«quatur  1  20.  cu. 
accipe  ijz.  ci?.-2i6.  qux  efttJ..  feudiuifogo. 
per  15.  &  diuide  15.  per  6.  exit  2  j-  abiice 
2  remanet-f-  fumedimidium  6.  quodeft  5. 
abiice  3.  ex  6.  relinquicur  3,  dicemus  ergo 
quod  1.  cu.  a?quatur  5.  pof.  p.  120.  igicurres 
eric  ^..cu.^o.p.  ^599. p.^.  cu.60.rn.1-2. 3  59 9. 
hanc  ica  diuidemus  vc  producant  (J.numeru 
primoinuencum  vt  infra  demonftrabimus. 

Notaquod  in  huifmodi  «ftimatione  non 
folum  necelfarium  eft,  vt  numerus  puta 
6$.  vel  9J.  vel  100.  aut  120,  fic  magnus 
comparatione  numeri  rerum  quae  affumiw- 
rur,fed  oportet  vt  res  inuentapoflitin  duas 
partes  qua;  producauc  i^.cub.numeri  acqua- 
tionis  quae  fuit  in  exemplis  affumptis  6 aali- 
ter  quaifitum  eft  falfum  5c  impoflibile. 

C  A  P  VT  XLVII. 

Quod  diuifa  fuperficies  feu  corpus  Utera 
habet  maiora  latert  totms. 

Slt  quadratum  a  b  c  d  feu  cubus ,  &  fit 
diuifum  quomodolibet  in  e  f  dico  qu6d 
latera  c  e  6c  e  <L  feu  cubica  feu  quaJi^a 
paricer  iuncla  funt  maiora  ab  ,  namlatus 
a  f  eft  medium  inter  a  c  &  a  e,igkur  eurn-  a 
c  fit  maior  a  e ,  erit  latus  a  f  maius  a  e,  & 
fimiliter  latus  d  e  mediunrinter  bd  &  df. 
igicur  cum  b  d  fit  maior  d  f ,  erit  lacus 
de  maius  c  b,  ^uare  btera  a  f  f  b  iuncfa 
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maiora  ae,  cb  fimul  iunotis,  &  hoc  eft 
quod  voluirous.  Similicer  in  cubo  ,  nam 
latera  funt  media  iecundo  ordine  inter  a  c 
&  ce,  &inter  bd 
&  d  f ,  vt  demon- 
ftratum  eft  ab  Eu- 
clide  in  vndecimo 
Elementorum,  ideo 
erunt maiora  ac  & 
c  b.  Sed  ex  hoc  fe- 
quitur  quodin  cubo 
-squali  rebus  &c  nu- 

mero  aiftirnatio  rei  eft  femper  maior  ^t.  cu. 
numeri :  &c  etiam  quia  talis  sclUmacio  eft 
fy.  cu.  cubi  .qui  eft  maior  numero  cum  fit 
squalis  rebus  ipfis  etiam  vltra  numerum. 

C  A  P  V  T  XLVIII. 

Ve  quadratorum  quantitate  &  mtttuis 
corpribus  cogmtis. 

ANimaduertendum  quod  fi  duo  qua- 
drata  a  b  b  c  fint  nota  vtpote  r  3.  & 
mucua  quatuor  fint  6o.Sc  velimcfficere  cor- 
pora  folida  ad  alcitudinem  totius ,  iila  erunt 
13.  resp.  6o.:equaha  cubo,&  tunc  1 3.con," 
tinebunt  cubosib  bc,  &c  infuper  duo  mu- 
tua :  fedquiaex  capiculo  proprio  fupponitur 
quod  13.  res  contineant 
tria  mutua,  &  60.  cubos, 
ideo  in  xftimatione  qua;- 
renda  fietres  i^.v.cub.30. 
p.^.808^-  p.-y..  cub.  30. 
m.i»2.8o8  y  Ec  ideo  non  erunt  3.  &  2.  ta- 
men  tocum  erit,  cum  aurem  dixero  quodex 
qoadratorum  a  b  b  cjaceribus  fiant  mutua 
30.  tuncerit  c  dlacus  diuifum  alicer  fcilicet 
in  2.  &  ^.Ideocum  dicimus  i.cu.squatur 
13.  rebus  p.  60.  iftudferuk  eifdem  quaeficis, 
vt  60.  comprehendat  duos  cubos  tantum, 
velduos  cuboscum  duobusmutuis,velduos 
cubos  cum  quituor  mutuis ,  vel  cum  quj- 
tuor  mutuis ,  5c  dimidio  duorum  reliquorum 
&  generaliter  cum  omni  parte  :  fed  vt  dixi 
'  arquatio  tamen  capituli  qua  inueniturquan- 
titas  c  d fumicur  a c,fi  niimerus  vt  «jo.jequa- 
lis  fit  folis  cubis,&  hoc  feruit  capitulo,quo- 
modopropofitoreclangulo&cubislacerum. 

5iquisdicat  1  .cu.p^o.aequatur  ^^.rebus 
dices  tu  ,  igiturduocubifunt  35.  dimidium 
7o.&duo  quadrata  1 3^ertia  pars  39.  &ita 
ex  hoc  peruenies  ad  1.  cu.p-7o.^qualia  39 
rebus  per  regulam  de  modo. 

Iterum  ergofi  quis  dicat  duocubifunt  35. 
produitum  vnius  inquadratum  alterius  mu- 
tuo  eft  30.  triplicabis  30.  fit  90.  adde  3/. 
fit  1  2  5 .  res  eft  5 .  ^i.  cu.  125. 

Et  quoniam  rurfus  ex  diftis  in  Artc  ma-  C*},  r j. 
gnacum  fuerit  cubus  p.  70.  scqualis  jp.rc* 
bus  tranfmutatur  in  cubum  aiqualem  toti- 
dem  rebus  &eidem  numero,  fed  arftimatio 
prima  habetur  dudo  dimidio  fecund*  sfti- 
mationis  in  fe ,  &  criplicato  Sc  deduclo  k 
numero  rerum  addira  veldetradtaa  dimidio 
fecundae  seftimationis  ofteudit  primam. 

Adhucergo  fic  cubusp.70.  a^qualis  3 ^.re- 
bus,  &  reseftj.vel  2.&  fub  eadem  «Ihraa- 
tione  maiore  cubus  aequa/is  eft  13.  re- 
bus  p.  60,  &c  per  primam  cou^dcracionera 

quadnta 
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quadrau  a  &  b  func  1  5.  terria  pars  39.  C5c 
cubi  35.  dimidium  70.  Per  fecundam  au- 
temmanentibus  quadratis  a  &  b  13.  mucua 
corpora  funt  30.  &  aeftimatio  eft  eadem.  Et 


eft  5.  &fichet  4  — gtacia  exempii  &  qua- 
drataa  biz.  Igitur  manente  aeftimatione 
eadem  &  numero  quadratorum  partes  rei 
effcnt  2  7-p.     |  &  ifm^.^Et  mu- 
tua  corporaerunt  produ&um  47-  aggiega- 
li  in  4  t  ptodu&um  lacerum  a  b  1 8  igi- 
tur  i.ca.  aequabitur  12.  rebus  p.  37-7  nu- 
merus  vero  rerum  aequaliumcubo  &  nume- 
ro  eft  36  triplum  1  2.  &  numerus  ipfe  70. 
1"  &  cubi  3577  Oportet  ergo  vel  ex  cubo 
&  numero  rerum  eodem ,  &  asftimatione 
eadem  fuppofito  numeroaequationis  inueni- 
re  alterum  ,fed  nondum  cognita  aeftimatio- 
ne,  vel  fuppofito  numero  aeftimationis  ,  & 
aequatione  vna  inuenire  numerum  rerum 
eundem.  Exemplum  1 .  cub.  p.  70.  &.  1.  cu. 
acqualis  60.  &  oportet  vt  eadem  quantjtas, 
quae  eit  1  3 .  fatisfaciat  vtrique  fcilicet  35. 
pro  dimidio  70.&  jo.pro  dimidio  60.  Hoc 
autem  eft  notum  per  ie ,  quoniam  addo  ad 
4»o.  dimidium  ex  didtis  fit  90.  addo  ad  90. 
35.dimid;um  7o.fk  125.CUMS     cu.  eft  5. 
aeftimatio  vtrique  fatisfaciens,fac  ex  j.duas 
partes,  quarum  cubi  fint  3  5-ex  didis  in  ar- 
te  erunt  partes  3.  &  1.  quarura  quadrata 
funt  13.  numerus  rerum  vnus  alcer  39.  tri- 
plum  1  3 .  pro  altero. 


Capvt  XXXXX. 

T>€  quihufdam  &quationibus  &•  modis  ex  - 
tra  ordinem. 

CV m  fuerit  cubus  xqualis  6.  rebus  p. 
quouis  uumero  puta  40.  tantum  fit  di- 
uilo  40.  per4-  rei  aeftimationem,  exit  10. 
quantum  du&a  aeftimatione  in  fe  fit  16.de- 
trafto  numero  rerum  qui  eft  6.relinquitur 
10.  Ergo  polito  cubo  arquali  C  rebus  p.20. 
aeftimatio  quaefita,  fi  diuidatur  20  per  a  erit 
c  uod  prouenit,&  eft  ~  aequale  quadrato  ip- 
fius  a  m.  6. igicur  diuifo  40.  per  fuam  aefti- 
mationem  id  eft  1  o.  fe  habet  ad  — 4  ficut  du- 
&a  aeftimatione  quas  eft  4.  in  fe,  &  dedu&o 
a  ad  quadratum  a  dedu&o  6.Cumenim  cu- 
bus  fiat  ex  aeftimatione  in  fuum  quadratum, 
igitur  dedu6to  quod  fit  ex  diuifione  numeri 
per  rem  ex  quadrato  rei,  relinquetur  nume- 
rusrerum:ergo  viciffim  dedu&o  numerore- 
ium  ex  quadrato  asftimationis  relinquitur 
quod  exiu  Si  quis  dicat  diuide  6.  in  duas 
partes  quse  fint  in  proportione  ^t.  cub.  3. 
clarum  eft  quod  poteft  fieri  ex  certio  li- 
bro  ,  diuidendo  per  ^t.  cub.  3.  p.i.  & 
eft  i^.  cu.  9.  m.  y,.  cu.  3.  p.  1.  &  du&um  ln 
fuum  binomiumproducit  4.  &  in  6  fit  fy. 
cu.  19.  m.  at.  cu.  648.  p.  6.  diuide  per  4. 
exit $1.  cu.  30-7  m,  y..  cij.  1 0 1  7-p.  1  7- 
Tom.  VL 


Aliter  etgo  ponemus  vnam  partem  6.  m. 
i.pof.  aliam  1«  poi.  proportio  i^.  cub.  3«igi- 
tur  duc-i.pofi  in  b^.cu.  3.  fu  pof.  ^i.cu.^.duc 
adcu.fit  3.CU.&  hoc  eft  aequale  cubo  6.  m.  Capi%. 
i.pof.quiii6.p.  1  8.quad.  rn.io8.pof.  m.i.  -^rf<w*i"- 
cu.  igitur  1 .  cu.  p.  27.  pof.  aequalia  funt  4 
-7-quad  p.  54.  Igicur  per  regulam  i.cu.  p. 
ao.~pof.  squatur  xo-~  numero,  igiturcu- 
bus  tertiae  partis  rerum  eft  307  7^  adde  qua- 
dratum  dimidij  numeri  aequationis  fit  410 
~  igitur  rei  aeftimatio  eft  ^i.v.cu.^i.4 1 6  77 
p.io  -^-m.^.v.cu.  ^.4 10-^- m.io -J-p.  1  ~ 
at  lllae  tadices  aequiualent  praedidis,  quia  w.. 
410  Tjeft  207-  igitur  addendo  &  detrahen- 
do  10  -f  fiunt^i.  cu.  30^-  m.      cu.  10  -f 
p.  1  -J-  vt  prius. 

Ex  hoc  patet  qubd  cum  habueris  1 .  cu. 
p.  rebus  aequalia  quadratis  p.  numero,  tum 
debes  diuidere  numerum  rerum  per  nume- 
rum  quadi  atorum  &  numerum  qui  exit  du- 
ces  adcubum,&eum  diuides  per  numerum 
aequacionis,  &cum  eo  multiplicabis  cotum 
quadrinomium,  &  quod  fupereft  in  nume- 
ro  abijce  ab  vno  ,  &  illud  ferua ,  deinde, 
diuide  cub.  numeii  iam  inuenti  in  duas 
parces  quas  fe  habeant  in  proportione  nu- 
meri  abie£ci  per  primum  modum  ,  &  habe- 
bis  aeftimationem  qusefitam.  Exemplum  ha- 
bes  iam  propofitum : "fit  i.cub.p.  27.  rebus 
aequalis  4  quad.  p.  54.  diuide  27.  per  4 
-r  exit  6.  duc  ad  cubum  fit  1 1 6.  tum  di- 
uide  per  5  4.numerum  aequationis  exit  4.duc" 
in  fuperiorem  habes  4.  cu.  p.108.  pof.&  18. 


i.cu.  p.  2  7.3equal.I  4  4- quad.  p.  54. 

 [V  

cu.  p-  108.  pof.  i  1  8.  quad.  p.  21  6. 
3  |  216  p.i  8.quad.m.io8.pof.m.i.cu. 


iji.  cu.  3.  |  6.  diuidendum 

quad.  p-  216.  abijce  quicquid  efi:  fupra  1- 
cu.  &  eft  3.  &  relinquentur  216.  p.  18« 
quad.  108.  pof.  m.  1 .  cu.  capeigitur  ^..cu- 
3.  &  etiam  ^t.  cu.  3.  &  ei  adde  1.  pro  rtgu~ 
la  fit  ^s.  cu.  3.  p.  i.diuide  6.  pei  ijt.  cu,  3. 
p.  1.  per  priorem  modum  exibit  ffiltimatio 
quaefita  1.  cu.  p.  27.  pof.  aequalium  4  -7 
quad.  p.  54.  Sedhxc  conuerfio  non  eftge- 
neralis  nifi  cum  ducio  numero  qni  prodit 
ex  diuifione  cubi  in  numerum  quadrato- 
rum  confurgit  numerus  criplus  ad  yt.  cub. 
numeri ,  feu  ad  numemm  qui  prouenic  ex 
prima  diuifione. 


C  A  P  V  T  L. 

Ve  folidis  radicihs  &  earum  tracfd- 
tione  ~ 

CVm  voluero  diuidere  6.  vt  fiat      R  . 
iolida  9.  duc.  6.  in  fe  fit  36.  diuide  ma 
9.  per  36.  exit  —  &  haec  eft  primapars, 
fecunda  igitur  erit  5  7-  nam  ex  cubo  -7  & 
duplo  quadrati-7  in  5-7  &  quadrato  5  7/in 
4-  ion£tis  fit9. 

Nn    2  Cum 


424       De  &egula  Aliza , 

2  Cum  volueris  habere  radicem  folidam 
50.  in  proportione  3.  ad  2,  gratia  exempli, 
•cape  i.&  ivinproponione  3.ad  2.ita  quod 
in  illis  flt  vnitas  ,  iunge  igitur  1 .  &  1  -^-fit 


C  a  *  v 


LI. 


2  '~j  duc  in  fe  fit  <?  -|-  diuide  5  o.  per  6  ~  exit    *  /S*       ntque  item  mo- 

S.cuius  E4.cu.qaac  eft  2.  eft  pars  prima  Bi.fo-  J„,  dLfl:. 


li  18 
1  2 


5° 


'3 


Ri.8—  "Ri.I  8 
Ri-  50. 


Ri.cu.qas:  eit  2.  eit  parsprimaBi 
lidar  50. 

3  Cum  volueris  habita  prima  parte  r>.  fo- 
lidas  habere  fecundam  in  partibus  cogniris 
primae  &fecundae  vt  pote  §  &  24-accipe  Ri. 
cu.primar,  qua;  eft  2.  &  tum  ea  dudta  in  fe 
Sc  fit  4.  diuide  dimidium  2.  &  quod  exit  eft 
qusfitum  5  33. 

4  Cum  volueris  habita  prima  &tertia  qua- 
titate  veluti  8.&  iS.habere  Ri.foIidain,tu 
fcis  quod  prima  pars  eft  femper  Rt.cu.prime, 
partis  8.  quaceft  1,  diuide  1 8.  exit  9.  cuius 
E/.  quadrata  qus  eft  3.  eftpars  fecJnda. 

5  Cum  volueris  habita  fecunda  &  tertia 
parte  habereR:.  folidam,  tunc  accipe  dimi- 
dium  fecundae  partis  vt  pote  12.  quod  efl 
dimidium  24.  &  ex  cap.  28.  Artis  magnae 
habebis  eas. 

6  Cum  volueris  habita  prima  parte&  ter- 
tia ,  &  aogrcgato  comparare  rj.  inuicem, 
lcias  quod  Rt.  quadratae  partium  extrema 
rum ,  vt  pote  8.  &  1 8.  funt ' 
partium  folida*  1.2.  &  3.que_ 
funt  r>.  folida;  8.&  18.  item 
ipfarum  partium  accipiendo 
dimidium  fecunda: ,  pro  fe- 
cunda,  nam  pioportio  1  8.ad 
12.  &  12.  ad  8.  &  j.ad  2. 

6  Ei.  1 8.  ad  Ri.  8.  funt  om- 
nes  fexquialtera. 

7  Et  ficut  ex  3.  &  2.  partibus  folidse  fit  Rt. 
50.  folida  itaex  Ri.  8.&  r>.  1  S  quadratisfit 
^i.  jro.  quadrata. 

8  Itaquecum  volueris  habita  primaparte, 
vt  pote  8.  &  refiduoaggregati,  vt  pote42. 
habere  radicem folidam  toram  ,  diuide  50. 
aggregatum  per  8.  exit  6  ~  cuius  r».  qua- 
dratam  ,  quas  eft  2  —  accipe  &  ab  ea  mi- 
nue  i.fiti-7,  duc  in  ri.  cu.  8.  quseft  2.fit 

*  3.  pars  reliqua ,  &  eft  conuerfa  fecund?  rc- 
gulae. 

9  Ex  his  manifeftum  eft,  quod  vbi  cubus 
sequetur  $6-  rebusp.  36.  dando  duo  folida 
cubo,aIterum  rebus  alterum  numero,  pro- 
portio  vnius  adalterum  eiit  i.pof.  quar  eft 
vt  $6.  pof.  ad  36.  nam  quilibet  cubus  ex 
duobus  fimilibus  folidis  componitur  vt 
i2j.componitur  ex  folido  2.  &  3.  quod  eft 
50.  &  3.  &  2.  quodeft  75.  &  pioportio  al- 
teriusad  alterum  eft  fexquialtera ,  vt  3. 
ad  2 . 

10  QuEiibet  duo  folida  fimilia  cubum  com- 
ponunt,velut  capio  p.6.quod  totil 
eft  54.folidumprimum,aIiuderit  12.&  12.& 
3.  quod  eft  27.  aggregatum  eft  81.  cubus 
Ri.  cu.  24.  p-Ri-  cu.j.quod  eft  dicere  rj.cu. 
8 1.  nara-st.  cu.  24.  &  Rt.  cu.  3.  coroponun- 
tur  Ei.  cu.  8 1.  &  Ri.  cu.  24.  p.  Ei.  cub.  3  .po- 
fita  prima  parte  Ri.  cu.  24.  producit  luii- 
dum  24.j3.24.  p.6.  &  pofita  prima  parte  r>. 
cub.  j.producitfolidum  12.  p.  iz.p.6. 


dm  traffationis  Jubtilis. 

SI  fuerint  dtio  numeri  quod  fit  ex  du&u 
ynius  in  Ri.  alterius  mutuo ,  inde  aggre- 
gato  in  fe  du&o ,  eft  «cquale  ei  quod  fit  ex 
du£tu  vnius  in  quadratum  alcerius  addiro 
duplo  Ri.  quadratse  produ<5ti  vnins  in  qua- 
dratum  alcerius  inuicem.  Exemplum,  capio 

2.  &  3.  &  producta  mutua  in  Ri.  funtRf./ 8 
p.  Ri.  12.  quorum  quadratum  eft  30.  p,  r». 
8  64.  dico  quod  hoc  eft  a?quale  produ£b 
vnius  in  quadratum  akerius,  &  eft  jo.cum 
duplo  Ei.  2 1 6,  qui  fit  ex  12.  in  1 8.  mutuis 

3.  &  2.  Ergo  fint  partes  6.  p.  r.  pof.  &  6. 
rh.  1.  pof.  &  debeat  eiTe  quadratum  mutui 
1  oo.  id  eft  vt  rrmtuum  Ri.  fit  io.Erunt  ergo 
mutua  quadratorum  432.  rh.  12.  quad.  p. 
r».  1  8(^624. p.  432.quad.  quad.m.i 55 ^ 
quad.  rh.  4.  cu.  &  hoc  eft  ajquale  ioo.igicur 
332.  p.  illa  Ri.  eft  a;qua  12.  quad.  &  u. 
quad.  m.  332.KquaiiaRi.iIli  6.  igitur  qua. 
drata  rh.  166  funtasqualia  rs. 4.6656.^.  iojj, 
quad.  quad.  m.  3888.  quad.  m.  1.  cu.  quad. 
Igitur  partibus  in  fe  duclis  1.  cu.  quad.  p. 
1896.  quad  aequantur  1 5)100. p.  72.  quad. 
quad.  Sedajquatio  non  eft  in  parte  nota,  e/t 
tamen  pulchrum. 

Proponacur  rurfus  6.  diuifum  per  re.  cu. 

4.  p.  Ri.cu.  2.  &  exibit  r?.  cu.  16.  m.  2.  p. 
Ri.  cu.  4.  vt  notum  eft,  &  ponamus  c  e  fu- 
perficiem  rs.  cu.  16.  m.  2.  p.  ^».  cu.  4.  & 
fint  cubi  a  e  e  d  40.  fgitur  pcr  dic>a  fuperius 
fi  velim  atTumere  cubam  trinomi) ,  qaadra- 

tum  eft  12.  rh.  Ri.  cu.  432.  &  cubus  ob  id 

Ri.  cub.  93  3  1 2.m.  $6. 

oportet  autem  vt  ex 

hac  quantitate  quaj 

eft  40. &  refert  aggre- 

gatum  cuborum  fiant 

duac  partes  quas  inui- 

cem  ductae  faciant  il- 

lum  cubumrerunt  ego 

partes  20.  p.  r».  v.  43(3.  rh.  Rt.  cu.  93312. 
&  20. m.  Rt.  v.  436.  rh.  Ri.  cu.  93312,  & 
Ri.  v.  cu.  harum  partium  dudta:  inuicem 
praducunt  Ri.  cu.93312.  m.5  ?tf.&cubifunt 
40.  Partes  igitur  funt  r».  v.  mi  cu.  2o.p.  # 
v.  quad.  43 6.  m.  Ri.  cu.  93 3 1 2.  Sc  Ri.  v.  ™" 
CU.  20.  m.  R/,  v.  quad.  43<?.  rh.  Ri.93312. 
cum  ergo  producant  inuicem  dudia?  c. 
e,ideft  Ri.cub.  i6.m.  z.  p.  Ri.cu.4.  vbief- 
fet  Ri.  illa  binomia  proportionem  habens, 
haberemus  quaefitum  cum  fit  ex  natura  bi- 
nomij  cubici.  Hoc  volui  fcribere  vt  intelli- 
geresfubtilitatem  operationis:&  quoda?fli- 
matio  non  eft  in  quautitate  cognira,  nifi 
vt  diuifum  fcilicet  velut  diuidendo  quanti- 
tatem  aliquam  per  virgulam  qua;  nou  ha- 
bet  nomen,  &  ita  eft  &  non  eft  :  eft  tamen 
notior  &  magis  habilis  ad  omnes  operatio- 
nes  quantitate  folida :  imo  eft  quafi  media 
inter  folidam  &  per  fe  notam,in  quo  gene- 
re  funt  omnes  ri.  fimplices  &  coniundar. 


h 


C  a  v  v  r 
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Caht  LII. 

De  modo  omnium  operationum  m  qtttm  • 
titatibus  medio  modo  notis. 

DEbes  fcire  quod  omnes  operationes* 
mukiplicatio  ,  diuifio  ,  additio  ,  de- 
tra&io  &]ji.inuentio  in  huiufmodi,  eft  ve- 
lut  in  partibus  numerorum ,  velut  volo 
multiplicare, 

5  eu.  7,rn.^i.cu.2, 

1  r     '        '  ~  *"~per  1 

fy.6.p.  ^i.  j.  p.  fy.}.m.fy. 2.m.  1.  j^.cu.;. 
m.^i.cu.^.  p.  i^.  2. 

oportet  vt  ducas  denominatores  fimul  &  fiet 
hoc 

cu.  1857.  rn.  yt,  cu.  54" 

^i.  12.  p.  yt.  1  o.  p.  %L.  6.  m,  2.  m.     2.  p. 

cu.  quad.  5400.  p.  ]}i.  cu.  quad.  3125. 
p.  $i.  cu.  quad.  67  5 .  m.  cu. 

^i.  cu.  189.n1  9i.cu.54. 


quad.  200.  m.      cU.  5.  m.  j$i.  cu.  quad. 
•  1944.  m.  ^i.  cu.  quad.  1 125.  iri.  $i.  243.  p. 
$i.  cu.quad.72.  p.^i.cu.  5. 

Et  fimilker  facies  in  diuilione  additio- 
nib.  ac  detta&ionib.  reducendo  ad  idem 
genus  quantitates  iimplices,  &  fimiliter  in 
capiendo  radicem.  Velut  capio  radicem 
 *5-  

14.  p.  ^i.  1 20.  p.  ^i.  2.  m.  48.  m.  ^i. 
24-  m.  10.  m.  r/..  j.  capio  ^i.cu.  2  5.  & 
efl:  &  capio  radicem  infra  fcripti  deno- 
minatoris,  &eft  ^t.G.  p.  rl.  5.  m.  1^.2.  m. 
1.  &  habeo   5  ■jt% 


i*.<f. 


m 


hoc  ad  veram  quanntatem  per  fua  con- 
traria  fiet  diuifcr ,  qui  fit  b ,  &  qui  di> 
uiditur  multorum  nominum    a ,  &  5. 

.   T  Trv 

diuifus  c.  &  ^i.  6.  p.ty.J.  m  Rr.  2.  rn.  i.cB- 
catur  d  &  dicatui  25.  numerator  primus 
&  fuus  denominator  feptem  nominumf. 
Quia  ergo  a  ad  b  vt  c  ad  d &  e  ad  f  vt  c  ad 
d  duplicata  erit  e  adf  vtaad  b  duplicata 
Ter  10  fexti  ^S"111  &  ^ucantur  a  &  b  in  fe  ,  &  produ- 
£/,w  '  cantur  g  &  h  erit  h.  numerus,  Sc  g.  h  pro- 
portio  nota ,  &  eft  g  ad  h.  vt  e  adf  igitur 
g  adfnota.  Et  hacc  eft  fexta  operatio  pro- 
pria  quantitatibus  mediis. 


C  A  P  VT  LUI. 

Pe1  diligenti  confideratione  quorundam 
Juperius  diclorum. 

ET  iaro  dicamus  qu6d  cubus  xqualis  fit 
112.  rebus  p.  20.  &  rei  aeftimatio  eil  fy. 
cub.i(>.p.^i.cu.4.&  ha:c  poteft  tribui  dan- 
do  2o.numerum  cubis  fimilitec  ,  &  poteft 
idem  numerus  dari  ambobus  cubis  &  duo- 
bus  mutuis ,  &  etiam  ambobus  cubis  & 
quatuor  mutuis  parallelipedis ,  &  ira  trifa- 
tiam  :  confideremus  ergo  poftquam  capitu* 
Tm.  IV. 


Ii  muentio ,  ac  regula  cum  demonftratione 
fumpta  fuit,  perprimum  modum.  Sume- 
mus  ergo  cubum  dimidii  aeftimationis ,  id 
e(l^i.cu.2.p.^i.cu^-,&  eft  %  4~p.  ^i.cu-54. 
p.  fy.  cu.  1  $  4 ,  &c  dUpIum  eius  quod  efl: 
minimum,  quod  poffit  produciex  diuifiona 
Eeftimationis  cft  j.p.  ^i.  43  i.p.^i.  cu.  108. 
liquet  igitur  noii  polle  diuidi  llc  hanc  ^i* 
propter  nu«#ri  paruitatem,nam  cubusto- 
tius  effet  20.  p.  cu.  27^48.  p.  ^i.  cu» 
<j9  1 2.  Sin  autem  capiamus  1.  cu.  aequalem 
12.  rebusp.  34.  erit£eftimatio  Si.cu.  3  2.p- 
^i.  Cu.  2.  Sc  duplum  cubi  dimidij  8  -f  p. 
eu.io24-  p.^i.  cub.  54.  &  hoc  totum  eft 
proximum  22  -f  ideo  duo  mutua  poterunC 
contineri  in  ir  -f  diuides  eigo  34.  per  fy* 
cu.  32«  p-  cUi  2.  exit  ^i.  cub.  1024.  m. 
^i.  cu.  <J4.quod  eft  4.  m.  i$i.  cub.  4-&  hoc 
oportet  efle  sequale  duobus  quadratis ,  fac 
ergo  ex  ^i.cu.  32.  p.  cu.  2.  duas  partes, 
quarum  quadrata  fint  «qualia  trinomio  illi 
accipe  ergo  dimidium  trinomij,  &  eft^ 
cu.  128.  m.2.p.^i.  cub-^- a  quo  auferqua- 
dratum  dimidij  diuidendi,  id  eft  quadratum 
^i.  cu.  4.  p.  qi.  cub  —  $c  eft  ^i.  cu.  1 6.  p.  1* 
p.  iji.  cu  —  detrahe  ,  relinquetur  ^i.cu.54* 
m.  4.p.^i.cu  17  huius  igitur  fy.  v.  addita  Sc 
dctra&a  oftendit  partes  hoc  modo.  Iam  er- 

y..  cu.  4-p-     cu^-p.  Vra*^.cu.54.p* 
^i.cu^m.4 

cu.  4.  p.^i.cu-™  m.  Bi.V  ™a  j^^cu.  5 4 -  p ^ 
^i.cu-^  m.4- 


go  vides  quod  cubus  scquatur  34.  ita  quod 
34.numerus  eft  sequalisduobuscubiscum 
duobus  mutuis  partium  &  quia  refiduum 
eft  nuraerus  rcrum ,  &  eft  duplum  mutuo- 
rum  diuifo  eo  per  rem,  exibit  numerus  re- 
rum  quem  conftat  eile  eundem. 

Proponatur  ergo  a  b  6V  c  d  4.  &  fintres 
8c  fint  earum  quadrata  b  gd  k  fit  autem  a 
b  diuifa  in  e.  vt  cubi  gh,h  b  fint  quadra* 
ginta,  &  erunt  b  res  p.40,«qualia  toticu- 


bo ,  &  ideo  auferatut  m  h  aqualis  a  h 
eriint  igitur  tres  illa:  fuperflcies  b  <k  iuxta 
altitudinem  a  b,  b  ies  &  ex  a  b  in  m  n  Sc 
h  b4c.  &  ac  erit^i.  v.  cu.  20.  p.  392. 
&ebh^i.  v.  cu.  20.  m.  fy.  59z.Sc  fit  e  f  3. 
&  f  d  erit  1.  &  cubi  k  1  Sc  1  d  cum  duobus 
rmitruis  corporibus,  &  hoc  eft  quantum  fic 
ex  c  d  in  k  IJd  iterum4o.&  erunt  fuperficies 
kl  &c  1  d  1  o.&  asquales  necelfario  fuperficie-- 
bus  m  n  Sc  h  b  quia  &  ipfa^  du&a?  in  a  b 
quae  eftasqualis  c  d  producit  40.  Igitur  quia 
volo  in  prima  fuperficie  quod  foli  cubi 
acquales  fint  40.  &c  in  fccunda  quod  cubi 
cum  duobus  corporibus  mutuis  efficiant 
idcm  40.  Sc  quod  «ftimatio  fit  eadem  }  igi- 

N  n    3  tus 


cap, i i 
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tur  necefle  eft  vt  in  fecunda  figura  1 .  cub, 
«quecur  6*.  rebus  etiam  p.  40.  ied  diuifio 
infeft.  proximior  mcdioqnamin  prima  fi- 
gura  in  e  nec  re- 
gula  illa  feruic 
huicaequationific 
intelle&ae  ,  ergo 
oporcerec  inueni- 
ve  aliam  ei  pro- 
priam.  ldem  igi- 
tur  dico  de  exenv 
plo  fuperiore,  po- 

nacur  ab.  %l.  cu.  ^z.p.^i.  cu.l  &ficdiui- 
fio  binomij  in  e  &C  1.  cu.  acqualis  12.  rebus 
p.  34.  ik  erunt  nm&hbu.  In  feeunda 
autem  figura  erunt  itidem  kl,  ld  n.fed 
diuifio  eric  ,vt  propofitum  eft  infnec  li* 
ccbit  cum  aeqiiatione  1 .  cu.  acquahs  1 2.  re- 
bus  p.  34.inuei*Jre  c  d  vt  compolita  eft  ex 
c  f  &  fd,  fed  ex  aHa  regula,  fed  inueniemus 
a  b  vteftdiuifa  in  partes  ac,e  b  ec  poft- 
modum  fi  noluerimjsafjfd.Hoc  tamenfa- 
tis  eft  vt  intelligamus  dari  quantitatcm 
mutuam ,  qua:  polfit  eo  modo  ducta  pro- 
ducere  numerum.  Si  fuerint  duac  quancita- 
tes  quod  fic  ex  prima  in  quadiatum  fe- 
cundac,  eft  squale  ei  quod  fit  ducta  fecun- 
dam^.  prima:  infe.  Hoc  aucem  commu- 
tandi  cauia.  Sit  prima  a  b  quadratum  ,  fe- 
cunda  c  d  fiat  crgo  ex 
b  c  in  c  d  b  f  dico  b  f 
effe  latus  b  a  in  c  e. 
Quia  enim  ex  a  b  in  c 
d  fit  quantum  ex  b  c  in 
bf,  eoquod  vtrobi  j  c 
ducitur  cd  in  quad.a 
tum  bc,  erit  proportio 
corporis  c  d  in  a  b  ad  b 
ffuperficiem  linea  bc.  Similiter  proportio 
corpons  ducti  in  b  c  ad  a  b  eft  quadratum 
c  d,igitur  proportio  produ&i  a  b  in  c  e  ad  b  f 
cft  ipfa  b  f,  igitur  b  f  in  fe  du&a  ,  producit  a 
b  in  c  e. 


Jt 


c 


Sc  H  O  L  l  V  M. 


ji.p.lat.a. 


o 


Ex  vifis  hic  &  fuperius 
apparet  fiquido  ,  quod 
omnes  regulsc  vigefimi 
quinticapituii  Artis  ma- 
gnae,  quas  vocant  fpecia- 
Ies,funt  generales  *k  di- 
cuntur  fpeciales  folum  ra- 
tione  generis  aeftimacio- 
nis,  &  ide6  fi  quis  dicat 
cu.  aequalis  eft  20.  rebus 
p.32.dicemus  quodaefti- 
matio  eftio.dp.^.p.52 
ideft  diuifum  in  partem 
&  radicem  producentes 
32.Et  fimiliter erit  $z.p. 
20.  cum  p.  3  2.id  eft  pro- 
ducentis  20.  cum  produ- 
cente  32.  Et  fimiliterdi- 
cetur.  Ag.  ^i.  p.2o.p.  n.i6\  id  eft  aggrega- 
tum  radicum  partium  20.  quae  mutuo  du- 
clae  producunt  16.  dimidium  32.  Dicemus 
etiamjex  fuperius  didtis  hoc  idem  ,vt  res  re- 
Vide  fubrit  ^'§atur  at* tres  aftimationes,  nam  aliae  funt 
c»p'ii,  eV  con^x-  Ex  bus  fequitur  quod  iftac aefti- 
io.infine,    mationes  intej:  fe  crunt  «quales.  Et  fimihcer 


cum  operatus  fueris  in  illis,  tranfibis  ex  vno 
in  aliudcapitukvm,vt  cum  xftimatione.Et  ^ 

!  zo.d.  p.^-p.  31. 
3  i.p.  20  cu.  1.  31. 
Ag.     p.  20.  p.m.  16. 


r*  (4. 


nota  quod  in  figura  a  yariat  magmtudmcm 
iuxta  fingulas  regulas. 

C  A  P   V  t  LIIIL 

De  perpetua  additione  quantitatum. 

DIco  quod  fi  capias  duas  quantitares  ab 
bc  &  iungas  eas , &  fitpvodu&i  b  a  in 
a  c  aggregatum  a  quadrato  b  c  difterentia 
fuperhcies  e  ,  dico  quod  fi  addatur  a  c  tan- 


quam  parti  c  d  squalis  b  c  quod  difFerentia 
quadrati  a  c  conuerfa  ratione  a  producio  c d 
in  ad ,  &  hoc  iemper  procedec,  id  eft  pofi- 
ta  a  d  vna  paite  addemus  afqualem  ac,  &c 
fiec  acin  aggregacum  a  d  &  ac  dirTcrentia 
a  quadrato  ad  ldem  e.oftenfa  prima  patent 
reliqua?.  Et  femper 
fit  commutatio, 
nam  fi  in  prima 
quadratum  b  c  fit 
maius  eo  quod  ex  a 
b  in  a  c  erit  in  fe- 
cundaquod  fitex  c 
din  a  d  maiusqua- 
drato  a  c.  Quod 
ergo  fit  ex  c  b  in  fe 
cum  eo  quod  fit  ex  c  a  in  fe  eft  acquale  du- 
plo  quadrati  c  b  in  fe,  &  oTuplo  c  bin  a  b,  8c 
quadrato  a  b  quod  etiam  fit  ex  a  b  in  a  c ,  &C 
cdiuda  efta?quale  eifde 
quinq;  fuperficiebus,  igi- 
tur  quadrata  c  b  &  c  a 
funt  ^qualiaduabus  fuper- 
ficiebus  a  b  in  a  c,&  d  c  in 
d  a,  fint  ergo  quadrata  b 
Cj  c a  fuperricies  fg,  ita  vt 
f  fit  acqualis  quadrato  a  c, 
gquadrato  b  cfuperficies 
autem  h  k  acqualis  a  b  in  a 
c,&  cdinda,eritigitur  vt 
demonftratumi:  h  xqua 
lisfg,  fic  autem  h  acqualis 
a  b  in  a  c,k  autem  cqual is 
c  d  ih  d  a  ,  quantum 
igitur  h  excedit  gtantum 
f  k,  vel  contra  quantum  g 
excedit  h  tantum  k  excedit  fsfed  dirlerentia 
g  &  h  ex  fuppofito  eft  e  ,  igitur  c  eft  etiam 
differentiaf  6V  k,  fedfeft  aequale  quadratoa 
c.  8c  k  produ&oex  c  d  in  d  a;igitur  conitac 
propofitum, 

Capvt 


V 


Quasftio  gener.  &c  L  V-  427 
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^uxftiogeneralifima ,  ferqwmex  tri- 
bus  conditionibm  uniuerfalibm  ad 
*vnam  deuenimm  optantitatem  (pecia- 
lem ,  ejr  eft  admirabiiis. 

ESt  quantitas  cuius  latus  du&um  in 
refiduum  producli  Iatus  tanto  maius 
efl  latere  aggregari  quanto  refiduum  to- 
tius  detracTis  duobus  lateribus  maius  eft 
hoc  ipfo  Utere.Quantitas  eft  i  .quad  latus  i . 
pof.  refiduum  i .  quad.  m.  i .  pof.  latus  igi- 
tur  produ&i  r.  cu.  m.  i.  quad  habemus 
igitur  i.pof.^i  i.cu.m.  i.quad.&  i-quad. 
m.  fy.  1.  cu.  rh.  1.  quad.  &  m.  i.pof.  quae  fe 
«qualiterexcedunt :  igicur  vt  in  propoicio- 
nibus  jequalibus  mulciplicatio ,  ica  in  ex- 
oeffibus  coniunclio  i.quad.  m.^.i.cu.m.  i. 
quad.duplum  erit^.i.  cu.  m.  i.  quad.  Et 
idco  i.quad.  aequale  triplo^.  i.  cu.  m.  i. 
quad.  quod  eft  ^.cu.m.  9.quad.Igitur  i. 
quad.  quad.  aequale^.  cu.  m.  9.  quad.  &  J. 
quad.p.  9.  xqualia  9.  pof.  igitur  res  eft  4T 
m.  iji.  nT.  Aggregatum  ji-m.  ^t.  91  rT 
detrahe  ^m.  y..  1 1 .T.  Relinquitur  aggre- 
gatum  fecundae&  tertix  27  m  54.7  zo.hanc 
diuide  vtaequaliter  fe  excedaut,  decrahedu- 
plum4Trh.9_.  1  iTex  27- m  720'  reun~ 
quuncur  i§.  m.  y..  405.CUUIS  fumecerciam 
partem  quae  eft  6.m-  ^.45-  adde  primae  ha- 
bebisio—  m.  ioi.T ,  tertia  fiet  fimili  ex 
additione  1  <.4m,1&t'i8IT* 


4— m.^i.i  1  — 

ioTm.i^.ioiT 

j6Tm.$£.i8i4 


Q_  V      s  x  1 


I  L 


Linea  a  b  eft  deccm  diuifa  in  quatuor 
quantitates  aequa  proportione  &  diftvren- 
tiae  illarum, 

fimuliunclc  j     |     J        Jf  - 
funt  quin-  &-  Q     v       ©  * 
que.  Sitigi- 

tura  e  i.&  c  d.  i.pof.d  e  erit  i.quad.&  e  bi. 
cu.  Etquia  exreguhs  generalibus  quantita. 
tum  differentia.  a  c,  c  d,d  e,eb,  funt  asqua- 
les differentia:  ac  & e  b, iu  quotuis  quanti- 
tatibus  quolibec  modo ,  &  ordine  fumptis 
erit  differentia  acabcbadab  i.cu.m.  1  .ad 
i.cu.p.i.quad.p.i.pofp.  1.  igitur  dupla,  qua- 
re  i.cu.p.  i.quad.p.i.pof.p.i.  aequalia  1.  cu. 
m.z.&  i.cu.aequalis  i.quad.p.i.pof.p.3.& 
eft  in  capitulo  &clarum.  Habebimus  ergo 
aggregatum  1  ..cu.p.i.quad.  p.  i.pofp.i.at 
nos  volebamus  non  illud,  fed  10.  dicemus 
ergo  fi  a  b  aggregatum  elTet  1  o,quanta  effet 
a  c,  duc  10.  in  1.  fit  10.  diuide  per  aggre- 
gatum  ,  cxibit  quanticas  a  c  in  linea  a  b 
quaeeft  10.  &  ea  quantitas  ducTa  per  rem 
producet  c  d,eadcm  ducTa  in  rem  producet 
de  dedudis  ae,cd&deexab,  relinque- 
turnota  etiam  be. 

v  i  s  1  10  III. 

Quod  fi  dicat  differentias  a  c  &  c  d,item- 


que  d  e  &  e  b  efTe  quinque  cum  tota  a  b  fic 
decem  :  ponemus  vtprius  ,  &erunt  diffe- 
rentiae  c  d  &  e  a  1 .  pof.m.  1 .  &  e  b  &  edi. 
cu.m.  1.  quad.igitur  i-cu.  p.  1.  quad.  p.  i. 
pof.p.i.funt  dupia  i.cub.m. i.quad.p.i.pof. 
m.i.Quiaergo  i.cub.  p.  i.  quad.  k  habet 
ad  i.pof.p.i.vt  i.cu.m.i.quad. ad  i.pol.  m. 
1.  nam  vtriufque  proportio  eft  1.  pol. 
erit  permutando  1.  cu.  p.  1.  quad.  adi. 
cu.m.i.quad.vri.pcf  p.i.ad  i.pof.m.  i.igitur 
iungendoerit  proportio  i.cu.p. i.quad.p.  1; 
poi.p.i.ad  i.cu.rh.i .quadp.i.pof.m. i.vc  1. 
pof.p.i.ad  1  .pof.m.  1.  At  iiia proportio  fuic 
duplasduplum  igitur  eft  i.pol.p.  1  ad  i.pof. 
m.i.&  i.pof.p.i.aequalis  1  pol.m.i.igicur  1. 
pofaequaiis  ^.proportio igitur  q'uancicatum 
triplaeft.Erunt  igitur  quancitaces  r. 3.9.27. 
totaigitur  ab  elt  40.  At  nos  fupponimus 
eam  efte  decem  folum  ,  igicur  cum  40.  fit 
quadruplum  ad  1  o  erunt  ac,cd,de,eb, 
quarca  pars  1.3.  9.  27.  Quare  cruncTT2T. 
6^.Ei :.difrerentiaT&T&  z^-3c6-j- (unt  $. 
i.i.t&4- 

Ideo  noca  quod  aggregatum  quatuor  cmu.t 
quandtamm ,  ad  aggrcgatum  illarum  dua- 
rum  difTvienUarum  proportionem  habet 
quam  proportio  ipla  monade  addita  habet 
ad  proportionemipfam  detracTa  vnita  e,vc 
italiceat  latine  lcnui  tamen.  Velut  8.  12. 
18.  27.  aggrcgatum  65.  aggregatum  diffe- 
renciarum  i  z.  proportio  quintupla  ,  &  eft 
vt  2-^adT  ,  eft  aucem  2Ti.  p.  proportione 
fexquialtera,  qua:fcribitur  iT&Trh.eadem 
proportione.  . 

Ex  hoceciaro  fequicur,quod  cum  propor-  mlL' 
tio  aggregati  ad  duas  differentias  primac  & 
fecundai ,  icemquas  tertis  &  quarta;  fiat  de- 
tracTa  &  addita  monade  ad  proportionem 
partium  ,  &  in  ommbus  quantitatibus  ea- 
dem  maneat,  quod  fi  voluero  aliquam  pro- 
portionem,  vtpote  nonupUm  interaggre- 
gatum  quantitatum  &  duarum  differcntia- 
rum  accipiam.  i.m.in  proportione.  1.  odtu- 
plara  ,  &  accipiam  partem  ocTauam2.  & 
eft  Tcui  addam  1  .&  elt  i~,  &  haec  erit  pro- 
porcio  fcilicet  fexquiquarta,etfi  voluerode- 
cuplam  aufero  l.fit  nonupla  ,  &  capio  no- 
nam  partem  %.  quae  eft_~&  ei  addo  1.  fic 
1  —  proportio  1.  fuperbip.U"iens  duas  no- 
nas,  &  fivoluero  fupertriparcientem  deci- 
mas.  1.  i-^-inter  quantitates  vt  habeam  pro- 


porticneaggregati 
ad  aggregatum,vt 
23.  ad  3.  &  habe- 
bis  quantitates  vt 
vides,ideo  dctrahe 
^.a  _.3.relinquicur 
io.diutde  2.per  20 
exit^fumotriplu, 
&  eft-  >  cui  addo  1 . 


1000 
1 300 
I  j 1690 

V    [  2  TQ7 


Ag.q. 
Ag.d 


61  S7 
807 


Propor.  23    ad  3 


  * 5  s+ 

&  fit  i  .tV>  proportio  partmm  quaehta  & 
idem  in  aliis. 

Quantitatum  propottiones  ad  aggrega-  Cor/ttt. 
tum  manent  eadem  dico  ad  aggregatum 
differentiarum  omnium,  &  primae  &  terciae, 
&  ad  differentiam  fecundae  a  tertia  :  Et  ta- 
men  vnaeft  facillima  inuentu  ,  fcilicetad 
differentiam  pfimae  &  fecunda:  &  tercix  & 
quartas ,  alia  difticilima,  fcilicet  ad  aggre- 
gacum  omnium  ,  vtvifum  eft  in  quaeftione 
Nn    4  iecunda, 
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fecunda,  alia  ferme  impoflibilis  fcilicet  ad 
differentiam  fecunda:  &  tertix.  Narn  cum 
proportio  ad  aggregatum  omnium  fit  vt 
vides  ,  &  fimillier  ad  aggregatum  duarum 
differentiarum  detracta  vna  ab  alia ,  feu  in 
prima  pofitione  relinquetur  proportio  ag- 
gregati  ad  differentiam  fecundae  &  tertiae 
vt  i.cu. p.i.quad.  p.  i.pof.p.i.ad  i.quad. 
m.  i .  pof.  &  ita  fiet  sequatio  cubi  rerum  §c 


i  cu.  p.  i.  quad.  p.  i .  pof  p.  i . 
i.cu.  m.i.quad. p.i .  pof.  m.  i. 


i .  cu.p.i.quad.p.  i  .pof.p.  i. 
i .  cu.  m.  i . 


i.cu.  p.  i.quad- p.i.pof.p.i. 

i.quad.m.  i.pof. 


&  numeri  aequalium  quadratis  :  quantum 
ad  generalem  modum. 

Quia  vero  proportiones  fe  habent  in- 
«icem  vt  1.  pof.i.quad.  &  i.cu.  proportio- 
nis  ,  proportio  enim  fecundae  ad  primam  eft 
fimplex  &  vna ,  &  tertiae  ad  fecundam  vt 
quad.  &  quartae  ad  tettiam  vt  cubus.  Velut 
vides  in  exemplo»differentix  vero  funtin  ea- 
dem  proportioneildeo  fi  quis  dicat  diuide  10. 
in  quatuor  quantitates  ,  quarum  proportio 
difterentiarum  extremarum  fic  tripla  ad  me- 
diam  facile  inuenies  ,  nam  habebis  i.  cu. 
m.i.quad.p.i,pof.m  i.tripla  ad  i.quad.m.r 
pof.diuide  per  x.pof.m.i.  habebis  i.quad. 


8.  12.18.  27. 


p.i.  arqualem  3  p0f.  igiturreseft  i^-m.^. 
iT>  hxc  erit  proportio  quantitatum  iuxta 
quam  diuidemus  poftea  20.  &  femper  dif- 
ferentia  prima;  a  fecunda  &  tertiae  a  quar- 
ta ,  tripla  erit  differentia:  fecundae  a  tertia. 

Qjtjs,  s  t  1  o  IV. 

luxta  quam  faciemus  quatuor  quantita- 
tes  in  continua  proportione  quarum  diffe- 
rentia  fecundae  a  tertia  fit  a.  &  prima?  a 
fecunda ,  &  tertiae  a  quarta  6.  Erunt  igitur 
iltadifferciitix  in  ea  proportione,  vtpote 
i-^m.^.i^  |  j-fm.^.iif^.m.^.  8o.Sed 
media  differentia  non  eft  %.  dic  ergo.fi  j.-i- 
m.^.i  i-effet  2.  quid  erit  i-^-m.  j$i.  i~& 
m.^£.8o.Duc.2.  ineas  quantitates,  fientvc 
vides  :  diuide  eas  per  3-f m.  ^.njj&eft 
vc  multiplices  per  binoaciium  omnia  fietque 


3.1^^.5. 
i8.m.^i.j2o. 


^vm.^.n^ 
5-p.^.ii^ 


<h'uifor.i.&cftacfinon  diuideres  quanti- 
taces ,  ergo  erunt  vt  vides ,  fed  hae  funt  dif- 
ferentiz  quantitatum.  Pones  ergo  primam 
i.pof.fecundani  i.pof.p.^.m.^.tertiam  1. 
pof.p.5.m.^.5.quartam  i.pof.p.8. ducpri- 
mam  in  vltimam  fiuat  x.  qu*4  p,  8,  pgf. 


aequaliaductuifecundae  in  certiam,qui  efl  v 
quad.p.8.pof.m.pof.^i.2o.p.2o.  numero riv 
1^.320.  Jgitur  pof.^..  10.  arquantur  120. 


j.p.ifi.y. 
j.m.^.5. 


2. 


m.  w-.^  328.  diuide  numerum  per  numerum 
pofitionum,  erit  rei  aEftimatio  iji.  20.  m.  4. 
Igitur  quantitates  erunt  vt  vides. 

Et  conftat  quodfunt  in  continuapropor- 
tionc :  nam  ex  prima  in  tcrtiam  fit  G.m.yt. 
10.  quodeft  quadratum  fecundae.  Et  diffe- 
rentia  prima;  a  fecunda  eft  3.  m.  $i.  5.  & 


^i.^.m.i. 
^t.^.m.  1. 

Jj£.20.p.4. 


I.  pof. 

1.  pof.p. 3.111.^.5. 
I  1.  pof.p.^.m.^i.j. 
1   1.  pofp.8. 


fy..  I  80. 

terti*  k  quarta  5.  p.  5.  qua?  i\in(kxh~ 
ciunt  C.  &  differentia  fecund»  a  tertiaeft. 
z.  vt  jpropofitum  cft. 


C  A  P  V  T  LVI. 

T>e  dttabm  qu&Bionibus  pulchris fecl  im- 
prtinmtibm^ 

CVm  fuerint  tres  quantitates,  &c  volue- 
ris  eas  diuidere  in  duos  ordines  quan- 
titatum  eiufdem  proportionis  primum  di- 
uides  fecundam  pro  arbitrio.i.mediam,quia 
innumeris  modis  poterit  folui  quaeftio ,  vt 
etiam  fub  certa  porpcrtione  quantitatibus 
Yt  libet  variatis  iuxta  proportionis  natu- 
ram,  crunt  crgo  duo  generales  rnodi,  (cili- 
cet  quantitatis  &  proportionis.  5intergo 
cjuantitates  5.8.  15.  Et  proportionemallu- 
mamus  duplam  3  erunt  igitur  5.  m.  h  pofS. 


^.m.i.pof. 
S.m.z.pof. 
1  j.m.4.pof. 


(95.  p.^i.quad.ni.  3_j.pof. 
64.  p.  4.  quad.  n1.32.pof. 


4r 


7- 

/  1S> 


t  Aggreg.Prim.Scc.Agg.5, 
5\z  Z3 

20\4- 


13 


J3 


■  *67<S 


7 

3lf 


m.2.pof.i3.m.4.pof.  in  continua  proportio- 
ne ,  qnarc  yt  vidcs  excreraainHicera  conue- 

niunc 
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nitint  duc*ca  cum  mediain  fe  ,  &abie£to 
numero  quadracorum  vtrinque  qui  iemper 
eric  idem  eric  i.pof.asqualis  I.  igitur  quan- 
ticateserunt  1.2.4. &  reliquae  4.  6.  y.&c  hic 
modus  eft  facilis.Etenim  Ci  pofuiftes  in  pro- 
porcione  quadrupia  fuiilent,  vt  vides.  At  fi 
quancicates  medise  iam  diftinctae  fupponan- 
tur.  Velut  in  primo  exemplo  a  latere  vides. 
Duc.  5.  primum  aggregacum  in  4.  quadu- 
tum  medix  minoris  fjc  20.  diuide  per  i  3,- 
aggregatum  maiorum  exit  i~t  detrahein- 
de  4.  quadratum  mediae  minoris  ex  56. 
quadratomedis  maioris  relinquitur  3  i.di- 
uidepen  j.  exit  2^detrahe  ex  5.  minore 
aggregato  relinquitur  i~y  cuius  dimidio  in 
fe  du&o  cum  fiat  1  j^-detrahes  iam  ferua- 
tum  primum  prouentum ,  &  eft  ifp  relin- 
quetur  ^  cuhis     ^  addita  vel  detracta  ab 
I  —  dimidio  refidui  minoris  aggegati  often- 
dic  partesi.  vel  1      Igitur  partes  eruntfe- 


1. 
4- 


2. 
6. 


4. 
9- 


2. 


4- 
4- 


m, 
P- 


pof. 
pof. 


cusidum  primam  asftimationem  j,  2.  4.  & 
4.  6. 9.  &  iuxta  fecundam.  Quod  fi  aggre- 
gaca  fint  mutuai.  vt  prima  cum  terciacon- 
iungatur,  erunt  gratia  exempli  S.&2.  & 
6.  Sc  10.  peruenies  ad  notitiam  eodem  mo- 
do  4.  2.  1.  &4-  6.9.  &  f-z.  5.  &7  -f  65» 
&  ideo  duplex  ordo  videtur  ex  his  liaberi. 


1507.    |  564. 


1708249!  31S096. 
518096  | 


#.«3901531 


1507. 

5^4- 

1871. 
743- 

5615. 

7484- 
13097- 

1390153. 


275341- 
97554*- 

1950684. 
3901 368. 
2926026"  40. 
487670140. 

6827394  00. 
8778078  160. 


951  292016*964. 

1 600. 

95 1  29  20  18564. 


REGVLA  SECVNDA 
Pomponij  deBolognetis. 

Slnt  dux  Imcx  a  b  &  b  c  gnomo ,  qui  eft 
differentia  quadratorum  c  g  f  d,  &  pro- 
ducatur  b  c  azquaiis  b  c,  dico  quod  re&an- 


gulum  ex  a  c  differentia  in  a  e  aggf egatum 
laterum  eft  xquale  gnomoni  di&o.Nam  ex 
Prima  fecundi  Elementorum  quodfitex  a  c 
in  a  e,  eft  squale  ei  quod  fit  ex  a  c  in  fe,& 
in  c  b  &  b  c  Sed  qued  fit  ex  a  c  in  feipfum 
cft  «quale  quadrato  g  f,&  quod  fit  ex  a  c  in 
b  c  eft  arquale  re&angulo  c  g  ex  difrmitio- 
ne  data  in  initio  Sccundi  Elemencorum :  & 
quod  fit  ex  a  c  in  b  e  eft  «quale  re&angulo 
d  f,  quia  b  e  eft  lequalis  c  h ,  etenim  fup- 
pofita  eft  a-qualis  b  c  &  d  f  eft  sequale  a  b, 
ex  his  quas  dicla  funt  in  Primo  Elemento- 
rum,  igitur  liquido  patet  propofitum. 


Cum  ergo  foleamus  inuenire  ex  bafi  01- 
thogoni)  &r  alceroiacere  reliquum  Iatushoc 
modo ,  fit  latus  redto  oppoftrm  1507. 
alterum  564.  ducuntur  in  fe,  &  fiunt 
1708  249.  &  318096.  detrahe  vnum  ex  al- 
tero  fit  1390153.  cuius  #.eft  alterum  latus. 
Sed  ex  prscedenti  demonftratione  longe 
breuius  iunge  564.  et  1307.  fiunt  1  871. 
detrahe  etiam  vnum  ex  altero  fit  74j.duc 
743.  in  187  1.  fiunt  vtfupra. 

In  hac  operatione  ingrediuntur  figura? 
43.  in  priore  autem  figurae  72.  Maius  etiani 
eft  difcrimen  &  licentia  errandi  maior  in 
maioribus  numeris.  At  vero  ex  demonftra- 
tione  fimili  poterimus  iungere  latera,  nam 
frmagna  fint  ambo,  vt  pote  975342.  & 
975362.  ducemus  maiorem  in  fe  &dupli- 
cabimus ,  &  ei  addemus  quadratum  difte- 
lentia;,  habebimus  quadraturo  iaterisoppo- 
fiti  angulo  re&o.  Fit  ergo  hxc  operacio 
tota  cum  75.  figuris ,  at  alio  modo  120.  fi- 
guris  indiget.  Prxterea  operationes  adden- 
di  in  hac  lunt  16.  in  alia  34.  quod  fi  quan- 
titas  minor  parua  fit,  &  differentia  raa- 
gna  erit ,  tunc  ordinarium  modum  feque- 
mur. 

Modus  multiplicandi  noftervt  87.in89- 
duc  90. in  ^o.proximumdenarium  fit  8*oo. 
duc  defedtum  feu  differentiam  ,  in  differen- 

tiam 
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tiam  fk  3.  totum  8103.  iunge  3.  &  1.  fit 
4.  dac  in/90.  fit  360.  detrahe  ex  8103. 
relinquitur  7743-  fi  vero  volueris  ducere 
$7.11193.  duc  90.  in  90.  fit  8100.  duc  ^.in 
fe  fit  9.  detrahe  ab  8100.  relinquitur  8091. 
Duc  tercio  88.  in  94.  duc  90.  in  90.  fic 
8100.  duc  2.  minus  in  4.  exceflum  fic.8.de- 
trahe  ex  8 100.  relinquicur  8092.  detrahe 
a.minus  a  4.  plus  fit  2.  plus,  duc  in  90. 
fit  180  adde  ad  8091.  fic  8x72.  Duc  de- 
mum  49.  in  93.  duc  50.  in  90.  fit  4500. 
Et  i.inj.fit  ^.detrahe,  habes  4497-  duc 
in  50.  hc  90.  duc  3.  in  50.  fit  150.  detraho 
90.  a  1  jo.  relinquitur  60.  adde    ad  4497. 
habes  4557.  vel  ducas  47.  in  88.duc  90. 
in  50.  fit  4500.  duc  3.  in  2.  fic  6.  iunge 
fiunt45o<5'.  duc  5.  in  90.fit27o.  &  2.  in  50. 
fit  100.  iunge    fiunt   370.  detrahe  ex 
4506.  relinquuntur  4136.  femper  autem 
oportebit  duo  iungere  tantum  aut  qua- 
tuor  aut  duo  iungere  Sc  duo  minuere.  Et 
vtilis  eft  ad  fupputationem  que,  mentefola 
fit. 


C  a  p  v  t  LVII. 

De  tra&atione  &flimationis  generalis  ca- 
ptuii  cubi  &cfualis  rebus  & 
numero. 

Cap.  40.?»  1*  Am  docuit  tequod  asftimatio  generalis 
fitt*i&  53  J^capituli  cubi  arqualis  rebus  6c  numero 
non  elt  habita ,  neque  per  regulam  ge- 
neralem  neque  fpecialtm,  nifi  per  illam, 
vt  inuenias  quantica^.em  quae  ducta  in  fe- 
cundam  ,  producat  numerum  asquationis, 
&  illa  fecunda  quantius  geric  vicem  gno- 
monis >  6c  fic  prima  radix  feu  latus  aggre- 
gati  ex  numero  rerum,  £V  fecunda  illa  quan- 
Per  47.  pri-  titate  inuenta.  Et  eft  hoc  fecundum  natu- 
mi  Elem.  ram  ^  vt  dixi )  quia  linea  ponitur  latus  ag- 
gregati  duarum  fuperficierum  quadraca- 
rum,  &  ideo  erit  oppofita  angulo  re£toa 
lateribus  illorum  duorumquadratorumcon- 
tento.  Ec  dixi  iam  quod  haec  quancitas  de- 
fcribitur ,  vt  in  exemplo  cubi  arqualis  20. 
rebusp-  32.  fic  32.  p.  20.  c.p.  32.1.  produ- 
cens  20.  cum  producente  32.  feu  melius 
20.  p.  d.  3  2.  id  efl:  20- p.  diuifo  32. 
peripfam  radicem.  AUter  20.  f.  32.  id 
eft  ^i.  2<3.  cum  fragmento  3  2.  fupple  per 
eandem  radicem  diuih.  Fragmentum  enim 
eft  quod  ex  diuifione  prodit.  Hoc  igicur 
nominc  vtemur  deinceps  Ci  eui  aliorum  ali- 
quid  arrideat , vel  etiam  nouum  imponac, 
rrtodo  res  conftec  non  grauabor.  Igitur 
jj*.  20.  f,  32.  eft  aeftimatio  cubi  aeqUalis 
20.  rebus  p.  32.  numero  vt  di£tum 
eft. 

Dico  ergo  primum  quod  hajcaeftimatio 
non  poteftelTe,  neque  ex  natura  binomij, 
nifi  vt  mutantur  neque  recifi  fint  a  b  c  & 
d  e  f  quadrata  illa ,  &acnumerus  r  m 
d  f,  quod  prouenit  diuifo  numeroperg  reta 
iplam  :  quia  ergo  g  fi  eftbinomium  d  e  f  eft: 
recifum,  igitur  cum  a  b  c  fit  numerus  ,  erit 
aggregacum  exabc&def  recifum ,  igi- 
tur  lacus  eius  eft  recifum  :  non  ergo  g  fui 


l 


f 


m  h.tm.  (jf 


1  C*M- 
Cor, 


binomium  ,  &:  fi  ponas 
quod  g  fit  |ecifum  ,  erit 
d  e  f  binomium  &  ag- 
gregatum  a  b  c,  d  e  f  bi- 
nomium,igitur  lacuseius 
binomium  primum  & 
non  recifum. 

Cum  igitur  cubus 
acqualis  rebus  Sc  nu- 
mero  ,  vt  in  exemplo 
praccedenti  ,  vt  fupra 
vifum  eft  habeat  aeftimationem      17-  p- 

1 .  &  hoc  eft  binomium  ,  &  neceffe  eft  vt 
fit^.  20.  f.  j2.diuido  32.per^.  17-p-1^ 
fufficit  ducere  ijt.  1 7  m-  »• in  *-fit     6 8;m' 

2.  quod  additum  ad  2o.efficit  18.  p.y.  s8- 
&  ita  vides  quod  redit  ad  binomium,cuius 

eft  ¥.  17.  p.  1  W  *ftim«io  >  Jon?« 
ergo  qu6d  nullum  recifum  poteft  eUe  eiui-  - 
modi :  neque  eciam.binomium  cuius  pnma 
pars  fic  numerus,  nam  fragmentum  ent  ne- 
ceflario  cum  iecunda  partem.  igitac 
totum  eflct  recifum.  Eft  igitur  quaccenda 
quantitas  eius  generis  vtdiuifonumeroper 
eamiliius  poilu  efleradix,  &  conftat  m 
binomio  quinto(vtdixi  )  &  fe  fecundofit 

12.  p.  3.  vt  fupra  volo  inuemre  cubum  Ct^ 
aiqualem  rebus  Sc  numero  ,fac  vt  inregu- 
la  de  modo  ,  &  videbis  quodfolum  conue- 
nit  fecundo  binomio ,  &  quinto.  Regula 
ergo  de  modo  duplica  numerum  xquatio- 
nis  feua?ftimationis  habits  ,  &  duc  vtrum- 
que  in  fe  &c  differentiam  adde  quadrato 
«ftimationis ,  &  habebis  numerum  rerum. 
Inde  accipe^t.  quadrati  rei  &  ab  ea  minue 
differentiam  numeri  rerum?&  numcriqua- 
drati  rei,  &  hoc  duein  rem  ipfam,  &  pio- 
ducetur  numerus  aequationis.  Exemplum 
proponitur  ^.?.p-  a-  pr°  acftimaiione  dupli- 
ca  2.  fit  4.  duc  2  &  4.  infe  fiunt  itf-Sc  4- 
quorum  difrerentia  eft  12.  adde  7.  quadra- 
tum  ^,.  7-fit  19'  numetus  rerum.  Indeac- 
cipio  ^.112.  quadrati     7.  p-  2-  &  »b  ea 
minue  8.  difterentiam  1 9.numerirerum,& 
11.  numeri  quadrati     7.  p.  2.  nam  dufta 
in  fe  producit  1 1.  p.  ^i.  1 1 2.  igitur  numerus 
illius  quadrati  eft  11.  hanc  ergo  differen- 
tiam  minue  a  fy.  1 1  2.  iam feruacam  ,  &  eft 

quadrati  rei  fiet  t$l.  1 1 2.  m.  8.  duc  inrem 
qua;  eft  radix  7.  p.  i.habebis  numeramu. 
igitur  1.  cu.  jequatur  19.  rebus  p.iinume- 
ro.  Conftat  ver6  quod  seftimatio  non  po- 
teft  augeri ,  nec  minui  ftante  numero  rc- ' 
rum  &  aequationis  eodero,  nam  fiaugeatur 
quod  exic  minuitur,  igitur  &  aggrega- 
ti  quse  eft  res,  $c  fi  minuitur  quod  exit, 
augetur  igitur  &  ^t.  aggregati  quseft  res 
&  itadum  augetur  minuitur  ,  8c  dum  mi- 
nuitur  augetur  quod  elfe  non  poteft.  Cob- 
ftat  etiam  quod  talis  aeftimatio  eft  commu- 
nis  binomio  cubico  inuento  in  parte  capi- 
tuli ,  &  binomio  fuperficiali  hic  dedarato 
&  communis  quatititas  eft  ffftimacio  geoe- 
ralis. 


C  ap  v  r 


v 
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C  a  p  v  t  LVHL 

Ve  ccmmuni  quantitate  dttabtts  incom- 
menfts  qttot  modisdicatur. 

SVnt  ergo  iam  notae  duae  sftimationes 
cubi  squalis  rebus  &  numero  ,  vna  in 
parte  maiore  numeri,&eft  bmomij  cu- 
bici,  alia  in  parte  minoris  numen  bmovmj 
cx  qcudratis  fecundi  vel  quinti,&  com- 
munis  jEltimatio  quae  non  poteft  efle  m 
commenfis  ,  elTent  enim  intec  le  commen- 
&,  &  quarta  fcilicet  quz  intelhgitur  ln  par- 
te  minoris  numeci,  deficere  igicur  commu- 
ne  oportet  vt  dicatur  pcr  coniun&ionenu 
Sint  igicuc  a  b  &  b  c  incommenfae,  &  fint 


-i  *- 


c 


j$t.  8.  p. 
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cohiun&ae  ita  vt  medium  earum  fit  d  ideft 
aggregati  ,  vt  gratia  exempli,  a  bfit  fy.  8. 
p.  z.  &  b  c  Rt.  cu.  4.  p.     cu.  i.  Poftquam 
igitur  non  poteft  efle  communis  aeftimatio 
per  commenfum  communc  :  ita  enim  ef- 
fent  eiufdem  naturae  inter  fe ,  aut  erunt  er- 
go  per  viatn  additionis  &  detra&ionis  :vt 
/ic  a  d,  igitur  aderit^.  i.p.  l.jp.ty.ai^r 
p.     cuT  quare  bd  erit      2.  p.  i.m. 
cu.  ~m.  jp.  cu^rquam  conuenit  addere 
quadrinomio ,  &  ita  potuilfcmus  ab  initio 
inuenire  a  b  &  bcsficut  duo  haec  quadrino- 
mia  eiufdem  generis.  Ponamusrurfus  quod 
primum  inuentum  gratia  exempli ,  fit  a  e 
quod  addat  fuper  a  b  ^.cu.2.  vteam  opor- 
teat  detrahere  ,  autfit  minus  cein  y..  cu.  2 
igitur  oporteretinuenire  a  e  &  e  cprius  quae 
funt  inaquales  ,  &  vna  eft  quantitas  tri- 
nomia  alia  y..  cu.  fimplex ,  hoc  autem  ab- 
furdum  ,  idco  via  operationis  nulla  eft.  Ne- 
ceife  eft  igitur  vt  fit  quantitas  communis 
aenere  non  a  b  nec  b  c ,  &  hoc  elle  poteft, 
nam  animal  cft  commune  homini  &  afino 
&  boui  &  equo,  ita  a  b  &  b  c  continentur 
fub  communi  aliqua  quantitate,  quae  do- 
nec  communis  eft  omnibus  habet  folam 
eam  proprietatem ,  quodcumdiuiditur  nU~ 
merusfimplexjequationis,  perillam  ipfam 
eft      numeti  rerum  cum  eo  quod  prodit. 
Huic  accidere  poteft  vt  fit  numerus  ,  vtbi- 
nomium  fecundi  &  quinti  generis  :  vC  fit 
jji.  cu.  binomia  fimplex,  vt  hic  vel  binomij 
cum  fuo  reci(o,vel  vt  fitalia  quantitas  fem  - 
per  cum  illa  proprietate.  Diuidamus  ergo 
icJ.perji.  8.  p.  z-exit^.  128.  m.  8.  addo 
ad  20.  fit  n.p-  ^         quadratum  8. 
p.  1.  nam  cubus  fuit  aequalis  20.  rebus  2. 
cxit  ^i.cu.  16.  m.  1.  p-      cu  4.  hoc  adde 
ad  6.  numerum  rcrum  fit  y..  cu.  iC  p.4 
*  jjc.  eu.  4.  &  hoc  eft  quadratum  iji.cu.  4-p. 
^i.cu.  i .Commune  eft  ergo  vt  vides  in  vtra- 
quc  diilifione  prodire  recifum  ,  quod  addi- 
tum  numero  rcrum ,  tranfeat  in  naturam 
fimilcm  quadrato  rei  :  numerus  igitur  re- 


rum  mutat  nacuram  eius  ,  quod  proue- 
nit  ex  diuifione  numeri  aequationis  per 
rem. 


Capvt  LIX. 

Ve  ordine  &  exemflis  in  binomijs fecunda 
ejrquinto. 

CVm  femper  incremenrum  numeri,  & 
primus  numerus  incipiat  a  primi 
numen  rerum  ,  &  dimidium  eius  ^l.  fit  fe- 
cunda  pars  binomij  ftabilis  ,  qnse  eft  nume- 
rus  aeftimationis  Sc  primae  partis  quadratum 
incipit  a  quarta  parte  primi  nunieri  rerutn 
&  inde  tam  numerus  rerum  quam  etiam  in- 
crementa  quadratorum  prima:  partis  bino- 
mij ,  quae  eft  ^l-  augeantur  per  monades: 
qux  faciiius  patent  in  fuppoficis  cxemplis 
primis  quatuor,  cum  quintum  fit  extra 
ordinem  mnnente  aeiiimacione,  velutin  ter- 
tio  exemplo  primus  numerus  rerum  eft.9. 
cuius^t,  eft  3.  Jl  quo  incipit  pvimus  nu- 
merus  aequationis,  6c  eius  dimidium  eft  1. 
—  pars  fecunda  aequationis  ,  q  ae  remanet 
immobilis,  &  primaquas  eft  y..  i  -^  cuius 
quadratum  eft  quaita  pars  primi  numeri 
rerum,  ideft  9.  Etaugemur  talia  quadrata 
poft  modiun  per  monadem  ,  feu  vmim,  vt 
etiam  numerus  rerum,  vt  in  figuravides» 

Exemflum  primum  imremeUipY  i. 


I  cu. 
1  cu. 

I  cu. 
I  cu. 
I  cu. 
I  cu. 
I  cu. 
I  cu. 
I  cu. 
I  cu. 
I  cu. 
I  cu. 
1  cu. 
I  cu. 
1  cu. 

T  CU. 

I  cu. 
I  cu. 


op.  r.pol*|i^p.-j 
i  p.  2.pof.     1  \  p:  j 
z  p.  3.  pof.ijt.  z^p:^ 
3  p.  4.  pof^.  5  T  p:f 

4P-  5-  Pof-^'  4f  P-  T 
5p.6.  pof.j^.  5iTP=T 

7p.  8.  pof  ^i.  7f  P:7* 

8  p.^.pof  §i.  8  —  PJt; 
9  tl  io.pofi>.  5,  -f  p-T^ 

lo.p.  ll.pof.  iji.  10  —  p"-T 

11  p.  1  2.  pof.  ^i.  1  I  -jp>  T 

12  p.  1 3.  pof.  $i.  1 1  7-  p.  T 
13  p.  1 4.  pof.  ip.  1 3  T  V;  \ 
14 p.  1  y.pof.  ^i.  HtPT 
1jp.1tf.pof.9t.  15-J-p:^ 
16  p.  1 7.  pol.  Iji.  itf  7"  p*.  T 
I7p.i8.  pof.Jji.i7TP*.  T 


'Bxemflum  fecundum  incremcntifier  z> 

1  cu.  o  p.  4.  pof.  iji.  1.  p.i 
1  cu.  2  p.  j.pof.  ^i.  2-p.  1. 
1  cu  4  p.  tf- pof.  iji.  3-p.  1» 
1  cu.  tf  p-  7-  pof     4*  ?• 1 
1  cu.  8  p.  8.  pof.  ji.  5.  p.  u  - 
1  cu.  10  p.  9.  pof  ^t-  tf-  p«  * 

I  CU.  12  p.  lO.pof.  $i.  7'P;  I. 

1  cu.  1 4  p.  1 1 .  pof.^i.  8.  p.i. 
1  cu.  ^  p.  i2.pof.  y..  ^.p.  1. 
1  cu.  18  p.i^.pof.ijt.io.p.  I.} 
1  cu.  20  p.  14.  pof.iji.u.p.  I. 

I  CU.  22  p.IJ.  pof.  ^i-  I2.p.  I. 

1  cu.  24  p.  1tf.pof.1ji.  13.  p.  I. 
1  cu.  26  P.  17.  Pof.^..i4'P,J* 

1  ce 
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I.   16  p.  17.  pof.  Ifi.  I4.  p.i. 

j.  z8  p.  1 8.pof.  ^i.  1  r.pi  r. 


1  cu. 

I  CU.    26  p.  I  S.pOl.  ty..  1  5.  p. 

j  cu.  30  p- 19-pof.  ^i.  1  (J.  p.  1. 
1  cu.  32  p.  2o.pof.      17.  p.  r. 
1  oa.  34  jp-ii- pof.     1  8.  p.  1. 

tmmflum  tertium  incremmti  fer  3- 

p.  g.pof.  ^i.i^p;  1  T 


10.  pof.  5Tp 


I  — 


p.  11.  pof.^.4T  pj  iT 
p.  1  2.  pof.      5  T  P"  1  T 
p.  1  j.pof.^..  6Tp.  i  -f 
.  15  p.  i4.pof.  ?i.7Tp.lT 
.  l8p.lJ.pof.       8T  p.  1  t 


I  cu. 

i  cu.  3  p. 
1  cu.  6 
icu.  s>p; 

1  cu.  1  2  p.  r 3 . pof. 6-p,  1  f 

I  CU 

idi.  18  p.  15.  pot.  y..  sTp. 
1  cu.  2  1  p.  io\  pof.^i.  9—  p.i  — 
1  cu.24.  P-  J7-  pof.^.io  —  p- 1— 
1  cu.  27  p  f  8-  pof.^t.  u  —  p.  1  — 
1  cu.  30  p.  19.  poi.  iji.  12  T  p.  1  — 
'i  cu.  3  3  p.  20.  pof.^i.  1 3  T  p.  i-f  1 
1  cu.   36  p.  z  r.pof.  Bi.  i4  f  p.  1  f 
1  cu.  39  p.  22.  pof.^..  i5Tp.i  — 
1  cu.  42  p.  2  3-pof.  ^i.'i^Tp.  if 
1  cu.  45  p.  24.  pof.  y..  17  f  p.  1  t 
1  cu.  48  p-  25.  pof.  ^i.  1 8  T  p.  1  f 
.1  cu,  5  1  p.  16.  pof.      19  —  p.  1  f 

jZxemflum  quartum  incrementi  fer  4. 

I  CU.   Op.  l£.pof.  JJi.  4.  p.  2. 

%  c«.  4  |- "17  pof-  y-  5-P  z- 
1  cn.    8  p.  18.  pof.  $i.  6".  p- 2. 

I  CU.    12  p.  19.  pof.  JJt.  7.  p.  2- 

1  cu.  16  p.  20.  pof.  ^i.  8.p.  2. 

I  CU.    20  p.  21.  pof.  IJi.  9.  p.  2. 

1  CU.  2  4p.  2  2.  pof.  ^i.  IO.p.  2. 
X  CU.  28  p.  1  3.  p  )f.  J*i.  I  i.p.  2. 

2  CU.  32  p.  14.  pof  ^i.  I  2.  p.  2. 
I  CU.  36".  p-  25-  pof.  13.  p.  2. 
I  CU.    40  p.  26\  pof.  IJt.  I  4.  p.  2. 

1  cu.  44  p.  27.  pof.  ^i.iy.  p.  2. 
1  cu.  48  p-  28-  pof.  iji.iS.  p.  2. 
1  cu.  5  2  p.  29.  pof.  ^i.  i7-p- 2. 

I  CU.  $6  p.  30.  pof.  1J2.  l8.  p.  2. 
1  CU.  60.  p.  51.  pof.  ^i.19.  p.  2. 
ICU.  6\  p«  32.  pof.  J$i.  20.  p.  2. 

ExempttimquMtumvbireseademeft. 

I  CU.   2l£  p.  o.  pof.  6". 

I  CU.   2I0  p.  1.  pof.  £» 

1  cu.  204-p.  2.  pof.  6". 

1  cu.    198  p.  ^.pof.  6*. 

icu.   192  p.  4.pof.  G, 

1  cu.  1  8<j  p.  5.  pof.  6. 

1  cu.  1 80.  p.  6.  pof.  S> 

1  cu.   i74  p.7.  pof.  6 

1  cu.  168.  p.  8.  pof.  6. 
i    1  cu.   i<?2  p.  9.  pof.  6. 

l  cu.   156  p.  10.  pof.  6, 

1  cu.  150.  p.  1  i.pof.  6» 

1  cu.   i44  p.  1 2.  pof.<5, 

1  cu.  138  p.  13.  pof.  6 

1  cu.    1  32-  P-  i4.pof.  ^ 

1  cu.   1 26  p.  1 5.pof.  6. 

1  cu.  120  p.  i<J.pof.£. 
Ex  quibus  fequuntur  quatuor  corollaria. 

Ex  hoc  igicui:  ©rdine  habemus  primum 
quod  «Jportec,  vt  cum  dimidium  ^t.  fit  pars 
fecundaacftiraationis,  oc  ^t.  lic  neceflaiio 


numcrus  par  velimpar,  vt  fecundapars  fit 
numerus  integW  ,  aut  numeri  dimidium.c  |B  t 

Secundo,  {equixur  quod  capitulumnon 
poteit  eile  generale ,  quia  primus  numecus 
neceiTario  eit  quadtatus ,  nam  ii  non  fit  cum 
incrementa  fiant  per  radicem  numeii,  igi* 
tur  vel  primus  numerus  vt  pote  in  tevtio 
ordine  erit  integer  tk.  non  quadratus ,  aut 
quadratus  fed  non  integer :  li  quadracas  & 
non  integer ,  igicur  cum  alij  numeci  rerua 
fiant  per  additionem  continuam  ynius, 
erunt  omnes  numeri  rerum  fracti ,  igimr 
non  feruiet  capitulum  cubo  xquali  rebus 
integris  &  numero  vlla  ex  parte  quod  eft 
abfurdum.  Sin  autem  fuerit  numerus  &:  noir 
quadratus  ,  igitur  cum  incrementa  fianc 
per  ^i.illius,nunquam  prodibit  numeros  ve- 
iijs  aequationis,&  ica  capitulum  erit  inucile. 

Ex  hoc  fequicur  eciam  quod  numquamP*»t)W«| 
numerus  aeqnationis  potefl:  adeoaugeri  ,%rf<««£lt« 
quadratum  dimsdi)  eius  ftt  maius  cubo  tet-  c. . 
tiej  partis  numcri  rerum  :  nam  tunc  per  pii- 
mam  regulam  fieret  eftimatio  binomvum 
cubicum :  Sc  per  hanc  regulam  binomium 
quadratum,  6c  ica  unum  a»quaJee(fet  atceri, 
quodliceteire  poffic  ,vt  in  hoc  excmplo^. 
v.cu.  20.  pt^i. 3 29-p.iU.v  cu.  20.nv.Bi  392« 
&  eft  2.p.  $i  2.  &  1.  m  ijt  2.  quod  eft^ 
non  poceft  tanten  continuari ,  tk  Eeftimatio 
refoluitur  in  numerum  integrum. 

Ex  hoc  habetur  aeftimatio  propofito  nu-  Co^.f 
mero  rerum  &  e_quationis  inuenias  omuia 
quadrata  coiftenta  fub  numero  rerum,  & 
fuas  $i.cum  quibus  duces  iftas  in  dirTeren- 
tiam  numeri  rerum,  Sc  numeri  quadrati,  Sc 
fi  producaturnumaus  ^quationis.  tuncdif- 
ferenria?  illius,  &  quarcas  partis  numeri  qua- 
drati  inuenti  ^i.  eft  prima  pars  binomvj ,  Sc 
dimidium  ^i.  illius  inuentqc  pars  ftcunda  bi- 
nomij.  Exemplum  i.cu.  ^qualis  eft  30  p:iji. 
pof.  fub  1 9  numero  rerum  continentur 
quadrati  numeri,  vt  a  latere  videsrcum  ve« 
r6  differentia  9.  a  iingulis  fitducta  in  mi- 
meri  bifariam  producitur^o.numeruseqoa- 


4- 


-4. 


•10. 

15- 
18. 


12. 
30. 
30. 
18. 


tionis.  In  pofteriore  accipiemus  1 .  qttfe 
tam  partem  4.  &  addemus  ad  ij.  diflerea- 
tiam  fit  icT.  cuius  ^i.qua:  cft  4.addico  i.con- 
llituit  ^ftimationem  5.  In  priore  addemus 
2  T  quartam  partem  9.  ad  10.  differentiam 
jflt  1 2  T  cuius  ^i-  quae  eft  3  addito  1  -f  cti- 
midio  3.  j$i.  9.  fit  5.  vt  prius  rei  seftimatia. 


C  A  P  V  t  LX. 

Vemonfiratio  generdis  cafttuli  suU 
acjudts  rebus  &  numero. 

ET  cum  fit  regula  haec  qu^d  ad  xtymr 
tionem  attinet  fpeciahs,  ideo  ctiani 
non  mirum  eft  fi  fit  etiam  fpeciaiis  in  mo- 
do  inueniendi ,  cum  fupponat  numerum 
quadratura,  Ergo  vt  generalitcr  confidere, 

tur 


tu 


Cap.  L  X.  Demonftratio,  &c.  4  3  3 


r  pioponarnus  rem  ipfam  a  b  Sc  eius 
*Iuadratum  a  c ,  quod  conftat  ex  aliquo 
"umero  diuiio  per  a  b  &c  prouemtu  ad> 
^ito  numer©  rerum ,  numerus  igitur  diui- 


k 

k 
a. 


ric  minor  quadrato,  non  poterit.  Poltqua  m 
ergo  fupponimus  monadem,iIIa  nota  elt :  & 
quia  fupponimus  a  k  potentia  etiam  «io- 
gam  capiamus,  gratia  exempli  ,  quod  fic  ^„ 
cu.  12.  p.  2.  cuius  quadratum  a  c  eft  Iji.  cu. 
144.  p.  ^i.  cu.  768.  p.  4.  volumus  ergodi- 
uidere  ^..cu.  1 2.  p.  2  vt  diidta  in  vnam  par- 
tem  ,  &  addita  reliqua  fit  arqualis  j.  gra- 
tia  exempli  &  alteri  parti:  Sit  ergo  pars  vna 
i.poC  &erunt  partes  i.pof.  &  cu.  12. 
p.  2.rn.  1.  pof.  duc  ergo  i  pof.  iniji.  cu.  * 1. 
p.  2.  fiunt  pof  cu.  1  2.p.  2.  &  hoc  eil 
^quale  91.  cu.  i  2.  p.  5.  m.  j.  pof.quare  pof. 
i^.cu.12.  p.p.  3.  «qurfbuntur  91.  cu.  12^. 
5-diuide  numerum  aequationis  per  nume- 
rum  po(,  inueniendo  recifum  iji.  cu.  12.  p» 
3-feu  iji.  cub.  27-p-^i.  cu.  12.  &  eft  i^.cu. 
3  —  m.  Ri.  cu.  1  -f  p.  Ri.  cu  T  duc  in  ipfum 
fit  6--- ddcito^.cu.  1  2.  p,  5.  per  1  -j-  m. 


cub.  1  -^-  p.  cub.  T  Hoc  igitur  produdtum 
diuide  per  <J.-f  exit  res  ipfa  1  T  p.  ;t}i,  cu. 

77^-,  Haeceft  vna,  pars,  alia 


1  —  m.     cu.  1  —  p.     cu. T 
5.  p.i^.  cu.  u. 
"  -«— •  — 


7,1  P-  i- 
m:  Hi.  cu. 


p.  ^i.  cu.  83  T  p.  ^i.  cu.40-^ 
1  87  4  m.i^.  cu.  1 8. 


icu  9  T  p.  ty:.  cu.  5--ym.  )}i.  cu.  12. 


igitur  erit 


cu.  — 


96  r* 

m. 


p.  Bi.CU.  12.  p.I^- 
ty-  cu.  gjy-  du&aigitur  i^.  cu.  12.  p.  2.111 1 

P-        cu-,-TsTP-  * 


lTP.  ^t.cu.  jr-m. 


pro- 


fus  nunc  ponatur  fuperficies  :  ideoque 

f  otent  eiTe  maior  &  minor  &  azqualis  ipfi  a 

e  proponanir  primum  quod   fit  aequalis 

igituv  quod  prouenit  erit  b   a  latus  & 

hoc  eft  notum  :  quippe   numerus  no- 

tus  ideb  nota  velut  I,  cub.  aequalis  tf. 

p.  20.  rebas  res  eft  5.  &  atquaLs  36.  p. 

30.  rebus  res  eft   6.    Sk  modo  B  D 

maior  quadrato  A  C  in  □  E ,  &  fit  A 

C  vnum ,    &  quia  E  D  erit  quantum 

A  D  ,  &  addiu  C  D  ,  conftituit  qua- 

diatum  A  C  ex  demonftratis  ,  fi  ergo 

adderetur  fola  A  F  vt  fieret  A  C  eliet 

numerus  rerum  ad  vnguem  E  C  ,  fed 

quia  additur  D  F  ptus  coriftituatur  F  G 

arqualis  F  D  ,  igitur  fuperficies  E  .G  C, 

crit  numerus  rerum  puta  8.  Sc  iuperfi- 

cies  b  d  eft  numerus  ex  fuppofito ,  &  dif- 

ferentia  earum  erit  24.  qui  eft  dodrans 

32.   &  triplum  numeri  rerum  AB  :  6c 

ideo  E  D  fit  ex  ea3  id  eft  vno,  in  AD 

feu  A  k  cum  adiefta  k  D  igitur  adie&o 

quadrato  k  D  commune  etit  produ&um 

ex  A  B  adieda  A  D  in  k  D  monade  addi- 

ta  ^quale  difterentix  numeri  atquationis, 

tk  numeri  rerum  cum  quadrato  kd.  Si 

vero  proponatur  B  H  numerus  paruus ,  &: 

quiexit  AH  &  monade  du6ta  in.  AH  fit  E 

H  fuperficies  qua?.  adieda  numero  rerum 

conllituit  quadratum  A  C,  igitur  nunie- 

tus  rcrum  eft  fuperficies  H  C  E ,  &  fit 

gtatia  exempli  18.  &  H  B  8.  igitur  dif- 

fcrentia  erit  10.  talis  autem  diffcrentia  eft 

H  C  m.  H  E  H  c  fit  ex  H  k  in  A 

B  ,  H  E  ex  H  a  in  A  E.    Igitur  eft  di- 

uifa  A  k  xqualis  A  B  vt  ex  tota  in 

vnam  partem,  altera  decra&a  reiinquatur 

*■ 

10. 

Quando  ergo  fuperficies  diuidenda ,  & 
eft  numerus  aequationis,  fuerit  magna, 
in  plunbus  fatis^aciet  pars  illa  capituli 
inuenti  per  binomia  ex  ^i.  cubicis,quando- 
que  etiam  non.  Sed  quando  fuperficies  fue- 

^i.  cu  7-  p-  fy. 

Hi. vel  etiam  totum  hoc  "      7*   ;     "  " 

*  '  Iji.cu.  quadio.p.      i-m.  Ki.  2. 

tinet  nibil  refert  cum  perpetuo  liceat  appropinquare.  Quo  vero  ad  operationes  illse 
funt  nottflfimie  ,  ideo  propono  eas.  Sit  ergo  vt  velim ,  %t.  T  capio  iji.  numeratoris 
&  denominatoris  ,  &  eft      b  Sc      a5  &  fuperpono  vnam  akeri  eodem  oidme  >  8c 

eft  ^i.  cu.  1  o. 


tunc 
iam 


^i-  cu. 

^i'u«£to  detrahendo 

cu.  12.  m.  VfL.  cu.  relinquetur  ^.advn- 
guem.  Nos  autem  quaerimus  fimul  quod 
ex  dudu  a  b,  id  eft  1 2.  p.  2.  in  h  a,  id  eft 
refiduum  quod  fuit  T  p.^i.cu.  12.  p.  ^i.cu» 

17^7  m*  cu-  zt}t  nqmerus.Et  ha?c  erit 
quantitas. 

Clarum  eft  igitur  quod  prob/ema  con- 
ftruitur  hoc  mod.> ,  &  Componitur  ex  re- 
gula  de  modo  &  pofitione:Inuenias  quan- 
titatcm  qux  poilk  diuidi  in  duas  partes, 
vt  ductum  tocum  in  vnam  producat  3. 
gracia  exempli ,  &  in  reliquam  partem  ad- 
dito  priore  producat  8.  pro  excmplo.  Quo* 
niam  ergo  liquet  quod  geuus  aeftimatio- 
nis  illius  eft  quantitas  ex  gerfere,  velfor- 
ma  diuifa:  vt  *  fuperius  n.  eft  demon- 
ftratum  quod  non  licet  diuidere  nifi  per 
quadrinomium  in  quadratis ,  in  cubi- 
cis  per  binomium  aut  trinomium  analo- 
gum  ,  vel  per  regulam  fpecialem  ,  cum 
ergo  in  casteris  non  liceat,  dico  quod  adeb 
funt  nots  ha:  quantitates  vt  illae.  Nam 
quod  ad  efientiam  actinet  ita  aloga  eft 
j^i.  2.  vt  ^i.  cu.  7.  p.  j^i.  regula  3.  m. 
m-  -Ri.  r>.  y.  QuQj  acj  propinqui  tatem  atr 


habco  y.,a      a&  funuitert'CU'a  *ita  cu. 


10. 


b  ly.  b 
Tcm.1V. 


.cu.  b 


Bi.^i.5.p.^i.CU.2. 


PiVCu.J^iJ^i  j.p.^iCU.2 

Oo  SC 
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&  ita  voio  ducere. 


io- 


„in. 


i^.  2. 


Bt. 


ioo« 


t  ,  ^00^  tSc  ita  diuidendo  multiplicabimus  in  crucis 

fy,  cu,  Ka  4000.    m.  i^.^.io.  m.  ^i.^i.Rt.cu.  128. 

raodura       HUim»^lR'  ?000Q0-      ^y-^ooo-Et  contrario  modo  cWtio  di- 


^i.  IJi.  20-    p.  $i.  CU.  IJi.  i>2 


t 


uidendo.  Et  ita  in  additione 


%t.  R"  500000-  Bi.^i.  20.  p.j^i.  cu.     32.  m.iv. 


^i.R*i5>53 1  M.p.i^.cu.R  40ooo.ni^.$£.  io.riuiwC^..cUi  118. 


IV.  20QOO. 


&  in  detra&ione  pariter 


20.  p.     cu.      32.  p.  ^t,^£.  20000.  m. 


$00000. 


^i.^..Ra  15)53125.  p.^.cu.R  4ooo.m.^£.^..io.m.)ai^.cu.iii 
HaJc  igitur  eo  vfque  a&a  Cmt. 


t 


SEKMO 


SERMO 

D  E 

PLVS  ET  MINVS. 


Li.  it  Ali- 

M  CAJ),  X, 


Prof>.  7, 


Lias  feripfimus  quantum 
exdemonftratione  necef- 
farium  vifum  fuit  quod 
totum  concludit  quod.m. 
in  p.  &  in  m.  producit, 
rh.  ergo  tliuifo  m.  per  rh. 
producitur  modo  P-  de  modo  m.  Velfi  fint 
duo  m.  diuifa ,  potcrunt  prodeuntia  efic 
p.  &  m.  omnia  veio  quse  diuidumur  pct  p. 
jfunt  fimilt»  diuifo ,  diuifo  P-„Per  P- 
producitur  p.&  diuifo  m.per  p.exitm.quod 
patet  ex  multiplicationibus  Ex  quatuor  igi- 
tur*nembristria  nota  funt :  at  fi  p.  diuida- 
tur  per  rh.  nihil  exit,  aliter  ex  m.  in  p.  vel 
m.  produeerctur  p.  qued  effe  non  poile  de  - 
monftiatum  cft.  Sed  fi  diuiforfitm.adiun- 
&um  habens  p.  quod  exit,  fe  habetad  id 
quod  e:n'c  diuifo  per  p.  tantum,vtle  habet 
p.  ad  m.  Veluti  diuido  60.  per  C  m. 
1.  pof.&  per  6.  exit  10.  quod  fe  habebic 
ad  10.  ficut  tf.ad  <?.m.  i.pof.  vel  lo.feha- 
.bebit  ad  id  quo3  exibit  p.  10.  vt  <J.m.  1 . 
pof.  ad  1.  pof.  &  hoc  pendet  ex  demonftrati 
&  alTumptis,  vt  dixi,  ab  Euclide  in',fe- 
cundo  elementorum  propterca  quod  ad  fi- 
nem  artis  hac  in  parte  conducit :  dicemus 
ergo  per  regulam  4»  quantitatum  in  eadem 
proportione  quarn  vocant  trium  fi  6.  m. 
>of.  feu  re  producit  1  «m  quid  producet 


10.  duc.  10.  in  i.rem.  fiup*  10,  res,  diuide 
pe'rt>.  m.i.pof.  exeunc  "^-  Raphael  au- 


6.  m.  1.  pof. 
1  pof. 


10.  res 
6.  m.  1 .  re 


tem  Boiubellus  Bononien  fis  contraxit  hanc 
ad     cub.  Binomij  &  recifi,  quia  non  vide- 
bacur  m.  hoc  vtile  nifi  pro  perfe<5t\one  cu- 
bisequalis  rebus  &  numero :  fed  ibi  eft 
cu.l.duplex  Binomij  fcilicet  SL  fuijecifi-.ideo 
redc  conttAxit  hoc  m.  ad  illas  duas  corldi- 
tiones^  cub.fcilicet  l.  cV  Binomij  cum  iuo 
recifo,&  quiainduobus  re&e  fe  geffic:pri- 
mum  quod  fuppofuic  m-  fimplex  nihil  elfe, 
neque  vlRs  pofle  veldebere  declarari ;  quod 
&  verum  eft  i  &  ideb  negotiatur  circa  rh. 
quod  eft  t$l  illa  cub.l.  Bmomij  &  fui  reci- 
Ziquai  femper  eft  aliquid  ,  quoniam  omne 
Binomium  cum  fuo  recifo  requaleeft  duplo 
partis  quod  eft  plus,ideononeft  minus  fim- 
plex.Altcrum  eft  quod  oftendit  tria  illa 
Tom.  JK 


capitula  cubi  numeri  &  rernm  in  plano 
per  iineas  redtas  &  fuperficies  ideo  volui- 
mus  confiderare  illa  quae  fciipfit  de  hoc  m. 
Nihilominus  defecit  grauiter  in  hocquod 
non  explicuic  quid  incelJigerec  per  p.  m. 
&  rh.  rh.  quaeitalicallngua  ciariusexplican- 
tut  p.di  rh.  Sc  m.  di  m.  feu  quod  non  ani- 
maduertetit,  ieu  quod  non  poflet  nifi  intel- 
lectu  comprehendi  fed  non  imaginari:  feu 
quod  nimis  difficile  vifum  fit,  certe  raul- 
tum  auxic  dsfficultatem  rei ,  alioquin  ob- 
fcuriffima:,  prartermifille  duas  vix  lineas 
Vtcumque  explicuir  redc  fane  operatio- 
nem  terminorum,quod  «rft  aherum  capitum 
prarcipuorum,  cuni  rehquum  fic  notitia  (6C 
vt  declaraui  dcdutStio  ad  numerum)  illarum 
fcilicet  quantitatum.  Proptetea  explicabi- 
mus  quaedam  fuppoiita  fparlim  colleCta  circa 
hoc  &  repetam  vnum  antea  brcuiter  expli- 
catum  Sc  eft. 

p.dim.  in  m.  di  rh..  produeit  p.  illorum  ti 
autcra  fingala  in  hmile  pioducunc  rh. 

Diuifo  p  per  p.di  m.  exit  m.  di  m.  &  per  i.* 
m  di  m.  exit  p.  dirh.  patec  ex  primo  velut 
etiam  quoddiuifo  rh.perp,  dim.  velperrii. 
di  m.  exit  fuuni  fimile  hoc  eft  in  primop.di 
ih.  in  fecundo  m.  di  rh. 

ln  cipitulo  cubi  sequalis  numero  &  re-  3  mi 
bus  ,  inquit,  fi  fueric  cubus  aequalis  15. 
rebus  p.4.  &  duxerimus  5.  tertiam  partem  * 
nameri  cuborum  ad  cubum  fiec  125.  & 
oporteat  facere  ex  4.  duas  parces,  ex  qua- 
rum  dudtu  vnius  in  alteram  fiaciz.^.  tunc 
partes  erunt  4.  rh.  1  25.  quod  eft  m.  121. 
quarum  radices  addita;  &  detractsea  4>qua- 
drato  dimidij  efficiunt  4.  p.  i  21.&  4.ih. 
i^.  121.  &  $£.cu.inarum  imidt^  efficiuntrem 
(  Sc  hoc  121. m.  vocatur  p.  dim.cuius  vt 
notum  ^i.  eft  1  1.  )  &  ita  vna  pars  erit  2. 
p.  n.alia  2.  p.  rh.  ^i.quamm  ^l.  Cu.hefR- 
ciunt  rem  quam  conftat  efle  4. 

Quia  dicic  has  1^.  cub  elle  2.  p.  di  m.  4.^ 
11.  &  2.m.  di  m.  ii.  quod  fi  conftaret  ha- 
beremus  intentum  :  nam  2.p.  m.  1.  &  2. 
m.  di  m.,1.  iundti  faciunt  4. 

Quod  antea  dicit  in  hoc  cafu  eft  qnod  j 
2.  p.  di  rh.  1.  habet  fuum  quadratum  3.  p. 
di  m.  4.  &  cubutn  effei.  p.  di^rh.  n.Ex 
quofequicur  quod  ex  2.p.  di  m.  i.  etiarri 
dudo  in  3.  p.  di  rh.  4.  fiant  2.  p.  di 
mVf  R  J  ^ 

Pendet  ex  ptaecedenti  nam  2.  p.01  m.i. 

O  O    y  detrawto 


4g 6     Sermo  de  plus  &  minus. 


detracto  i.  xh  (  per  prirnum  fuppofitum  } 
a  4.  quadrato  2.  fit  5.  p.  &  p:  m.  4.  pro» 
pter  decuffatam  multiplicationenfy 

p.  dudtum  jn  aliam  quantitatem  in  eo- 
demftaturejinquic  illam  i  oy  aucem  mutat 
vjcillim ,  vc  j>.'di  m,  m  m.  di  m.  &  m.  di 
m>  inp.  dim. 

Poft  deducit  $.  p.di  m.  4-ad  cubum  duo- 
bus  modis  fubfcripcis  qui  ad  idem  cendunc 
vej  vt  fiac  quadracum  &  cx  eo  in  3.  p.  m. 


3.  p.  di  m.  4. 
2.  p.  di  ria.  r. 


6.  p.  di  m.  1  j.  m. 4. 
hoc  efl  2.  pr  di  m.  11. 


4.  ducto  cubus  11  7.  p.  di  m.  44.  altermo- 
dus  in  fecunda  figura  clarus  eft.  Hic  folum 
reftant  dubitationes  quaedam. 

Prima  eur  velic  quod  p.  m.  4.  in  p.  m. 
24.  efficiac  m.  96.  dicec  quod  diftinguit 
fimplicia  qusc  producuntur  a  compofitis  vc 
compofita  a  fimplicibus  in  compofita  vt  fic 
prima  regula  p.  vel  m.  in  compofita  efficit 
m.  compofitum  :  fecunda  compofita  in 
compofita  effieiunt  fimplicsa  p.  fi  diffimi- 
ia ,  rh.  fifimilia  :  tertia  fimplicia  producunc 


3.  p.m.4 
3-  p.m-4- 


p.p.  m  j6.p.  m.  24. 
m.7.  p.  m.  24, 
3-  p.m.  4, 


m.  2 1.  rh.  <>6.  p^di  m.  7^.  m.  di.  m.  2 8, 

m   '  17.  p.  di.  m  4.4- 


48. 144.  m. 


ij.p.  m.  4. 
17  if._ 
Detra&um  a  2,7.  p,  reftamm.  1 17. 
9       ,  16.  25.  cuius  1 3  6  89. 
A  cubus  9  l$&z$. 


44- 

m.  117.  p.di  m.  44. 

ys  prius. 

2.  m  3. 

|              2.  m.j. 

1  5.  m.  1  2. 

vt  in  2.  m.  j.  quod  eit  m.  1.  vete  quadut. 
pars  p.  fuperat  m.  alitcr  diceret  quod  hic 
conftitutio  fit  contracia  redtx  vt  in  illa  au- 
gctur  inccementum  quadutotum  fupra 
re&angula  partium  ,  ita  hic  contu  euenit, 
veJ  dic  quod  fit  commutatio  quia  in  ilJa 
contingic  quoniam  m.  in  rh.  fupponitur 
produeerc  p.  ob  crrorem  in  fabricationc 
quadrati  :  fed  verc  vt  demonitratum  cft  .  . .  ^ 
?  cu.rh.  in  m.  vcl  in  p.  producat  m.  vtdi  £™J*" 
«Stum  eft,  dicemus  quod  quadratum  1.  ms 
3.  eft  4  m.  21.  &quadratum  quodpluseft 
3.  m.  2.  eft  9.  m.  1 6.  vere.  Sed  diccs  quo- 
modo  cum  cxuberet  1 .  p.  ergo  dcbet  p. 
exuperare  m.in  1.  autplusaut  parte. 

Tertia  Dubitatio  eft  quoniam.  nefci- 
mus  quae  quantitates  vera:  fintq.stot 
miracula  faciunc ,  nec  ipfe  aufus  eft  expli- " 
care  nec  reddere  rationcm  huius  rei. 

Quarta  ,  Quia  non  probat  intentum 
fcilicct  quomodo  ^t.  eu.l.  2.  p,  ra.  1 1  p.|.  % 
cu.  2.  m.  di  m.  n.  fint  quantitairei  quse 
conftituunc  4.  ad  vnguem.  nam  fi  fuppt)iu- 
tur  quod  finc  2.  p.  m.  u .  p.  2. .  fi.  m.  1 1 .  ad- 
miccemus  confki  4.  fed  oportet  oftenderc 
hoc  tam  in  binomib  quam  in  recifo  & 
conuerfo  modo ;  &  hoc  per  demonftratio- 
nes  corporeas  rn  plano ,  vel  per  principia 
nota  aut  faltem  ofteudere  quod  fuppolita 
non  finc  abfurda  auc  fenfu  auc  multnudine 
cxemplorumaut  finis  perfe&ione;  quorum 
nullum  cum  exhibuerit ,  magnam  dubita- 
tionem  de  re  ipfa  reliquic  feu  de  inuento. 
Ergo  tranfgreditur  bifariam  in  hac  ope- 
ratione  geometricos  limites.  Primum  cum 
detrahit  n$.ex  4.  &  reJinquit  m.  121. 
fecundum  cum  detrahir      121.  ex  2.  8c 
ideo  binomium  appellat  p.  di  m.  &  reci- 
fum  m.  ds  m.  vt  in  fecundo.in  tertio  acci- 
pit  y..  eu.  inuentorum  &  nota  1.  ligat  eas, 
&  pro  ^.111.  quadrata  ponit  1 1.  quidu- 
c^us  in  fe  producit  I21.  in  quarto  accipic 
^l.  cu.  defcriptas  per  nocas      cu.  per  nu- 
meros  vc  fint  2.  p.  di  m.  1 .  p.  u  m.dj  m.  u 
quod  eft  4.  vc  in  quinto.  Hic  func  difficul- 
tates.  Prima,  quoniam  exempJumeftde  re 
•  quai  eft  eadem  numero  zftimationis  &  ipfe 
non  pofuic  aliud.  Secunda  quoniam  dicit 
quod  2.  p.  di  m-  1.  eft.      cu.  J.  2.  p!  di 
m.  11. &  ica  2.  m.  di  m,  1.  ^..1, Eu.  2.  m.  di 
m.  11.  oporcec  oftendere  modum.  Tertia 


fimplicia  m.  fuperante  :  quarta  de  m.  in 
m.  fimplex  non  eft  hic  qusftio  nec  decer- 
minatio. 

2.  Dubitatio  eft  longe  maior ,  nam  res 
ponitur  2.  p.  m.  i.  feupars  rei  vna  in  qua 
p.  fuperat  ni.  &  eius  qoadratum  ponicur  3. 

di.  m.  4.  igitur  m.  fuperat  p.  &  hocde- 
itruittotum  EucJidem,  nam  quorum  lacc- 
ra  funcmaiora,  quadraca  funcmaiora,  & 
concra  vcde  circulis  &  diametris.  Et  r;am 
quia  duplum  vnius  parcis  in  aJceram  fupe- 
rarec  quadratum  partium  quod  etiam  cft 
concra  EucJidem  in  fecundo  elemenr.  Ad 
hoc  refpondetur  triplicicer.  Primum  quod 
etiam  in  vera  nndtipiicacione  &  formatio- 
quadrata  habetur  contrarimn  ordin. 


1.  cu.  squalis  ^.r^bus  p.  4. 

5  2 
i'*  125  4 

m.12  1. 


2.  p.  ^i.  12/.  2.m.  %t.  Izi. 


2     #.cu.  z.p.  m.  ijt.  UI,& 
?i.  cu.  2.  m.  di  m.  i2j, 

|  3m^  cu.  2.  p.  di  m.ri.jp'. 
j         cu.  J.  2.m.di  m. 

j  4**  2.  p.  di  rk.  j  .p, 
2.rn  dim.  i„ 


5""  4. 


<iu#liit  taadem  hoc  m,  vc  ^uce  z.  m 

izi. 
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1 1 i.  Quarca  quid  fit  in  fuperficie  velcorT 

P°Quod  ad  primum  refpondeo  quod  pofi- 
to  r.  cu.  «quali  z i .  rebus  p.  20.  erit  cubus 
y.  343-  <iui  dettadus  a  100.  relinquit  m. 
14'j.eiuntCTgo  partes  io.  p.  *43«  & 
10.  m.  24 3 •  &  primum  aduertendum 
quod  cum  vna  pars  fit  binomium  altera 
recifum ,  non  tamen  conftat  qusfit  potius 
appellanda  nomine  binomij  qu*ue  recili 
&  quoniam  243.  nonhabet^.quadutam. 
ideo  aflumemus  pro  1.  3.  &  4-  fccundum, 

m.  243«  iT. 


Recif.  binom.  10.  p.m.  ^.245-  & 
binom.recif.  10.  m.  m.  243. 


cu.  L  lo.p.  m-y--  243'  P* 
■&>.  cu.  I.  10.  m.m.  243. 


Ergo  pro  hoc  dacur  exemplum.  Volo 
d.52.  p.dim.  quadrata  2209.  duco 
adquadrata3fiunt  2704«  &  2209.  iungo 
fiunt  49  r  j.accipio  ijd.  cu.  qu*  eft  17.  ac- 
cipio  numerum  cuius  quadratum  fit  minus 
17.  &  cubusmaior  5  2.  &  eft  4.  duco  inlc 
fit  16.  accipio  1.  refidui  quz  eft  1.  «go 
duco  1.  in  fe  ,  fit  1.  duco  in  4-  *ham 
pattem,  fit  4.  typlico,  Bt  1 2.  detta&o  1 1. 
cmll.  i.i,.extf4.cubo  4-  «manet  52.  Igiturcum 
conueniat,  erir.  y..  cu.  L  52-  p-  *  m- 
1169.  hzc  4-p.  di  m.  1.  &  minireftum  eft 
quod  h«  opctatio  ortum  habct  a  comp«ft- 
A  11  «,  „„;4     £  A\  m.  AHter 


^.l.i.p.i.p.dim.^.l.  quad.3.p-^3.p.dl 

^.l.2.p.i.p.di  m.  $t,     p*ii  m.^.l.  •?.  p- 

L       m.*.  8-  ?T  m'  3T 
 ^      ,  ;             8.  &  scquiualct. 

$£.32.1*1.7-  p.di  m.^i. 

L  ii.p.^.  5<>;T 
^t.l.z.p.i.p.di  m.  ijt. 

1.  37-m.:r*.S.   

3200.  p.dim.*.  2  2f  m.  ijt.  39»  m> 
L  2  2T  m.  f  fed  hoc  exemplum  conquui- 
tum  eftrtudiose  in  raagnis  numens  &  fca- 
ftis,  idc6  paruxvtiiitatiseft  &  rarovLui. 

Inter  h*c  addic  2.  cxerapla  notatu  digna. 
dicens  diuide  10.  per  y.  cu.  2.  p.  di  m.  1 U 
reduc  hanc  panem  ad  cubum  ent  1 000. 
diuidendusper  L  f .  di  tn,  U.  «ide 

j  z.p.  di  m.  11. 
I  x.  m.  di.  m.  ii. 


p.  P-S- 


ducatur  infuum  cefiduum  vt  a  larere  vides. 
&  fiec  diuifor  £  ti$»  diuide  1000.  pec  1*5. 
exic8,  &  hocd-  catur  in  recifum  2.  m.di 
m.  n . fit  16.  m.  di  m.  8 8.  cuius  cu.  eit 
prouentus.  Hic  tranfponitur  ad  fachtatem 
vna  opeiacio  tertk  loco  quatt*.  Reda 
enim  diccret ,  -duc  1 000.  per  a.  m.  di  m.  1 1 . 

tione  cubi  totius  fic  quid  fit  p.  di  m.  Ahter  8.  m.  di  m.  8 b.  cuius  ^  c  r 

quod  in  omnibus  «emplu  pr.fupponit  ytprius.  Ahud  difhcilius  dmide  1 ».  p«> 

quodpartes  reducantur  ad  quadrata  qu*  cu.  1.  2.  p.  di  m.  1  i.p.  % .  • 

Laa  faciancnumemmcubum,  inde  ac-  H.cum  hic  fit  tnnomium  cum  iuo  reci  o 

cipit  numerumcuius  cubus fit  maior  prima  fcd  cubisoportw  vt  docaimuun  ^»»*ro 

parte  binomil  ,  &  ^adratum  non  fit  ducere  parces  ^  V^™™  & J^f^ 

niaius  ».  cu.  aegregati  inuenta.  Quia  ergo  m.Ln7.p.di  m.  44.  &  5 .  *         c"'  Wfi 

"nTocLomioippom^  W  m' di  m-  44-  *  media  pa 

tum  fitnumerus  cibus  &  pars  minor  qua-  eft.  DuAum  ifltuc  hoc  t  rinom»um  petta 

dratum,  nonerit  arduum  inuenire  »  ali-  nomium  cum  ^^f^Lto^ 

ouibussi.  cu.binomij  in  hoc  cifu  liquet  quodmido  i2..fit  j.duco  3.  vtinpnorepci 

IratJnon  fit  maius  7-  c-bus  ver6  fit     m.  ,n9  ^dim  u^p 
So^K^Km^  ^     a^  U^-recliir  pf  bus  &  tot  muL- 

d  ufdamus     cu.  iUam  in  2.  pute.  com-  genus  ( expomt )  quomodc >  *.cA.m.  poffit 

munimoie(quafieffetnumerus«ftimatIo-  antecedere nam  fuppofito  quod^ £  L 

n») deduaotriplo  eiufdem  quadrati  in  re-  a.p. di  m.  n.  fit 2.  p.dim. 

cifum,  remaneat  prima  pars  binomii,  tC  quadra tum  fit  ,  p.  d im. ^  * 

dat  exemplum  ,  vt  fint  8.  p.di  m.^.232.  ^  cu.  L  2.p.  di  m.  n.  W^7r  f ' 

^•r^ft^t 5i&Td^:5'^f.  fe4*« 

% Tl  6. 7  remanet  S.  Uaque  conftat(hiS  cubi  ilhus  funt  m.  117.  p.  i  »•  44-  &  UlW»  . 
*amen  £,ppof,tis )  quoi  latus  cubi  cum  8.     V.  - 


S.  di  ra.^23  2r  eft  y .  L  2-p.i.p-di  m;  i. 
-  —  m.Ei.8.  vtautemexperians  deducito  ^t. 
I.i.p.i.p.  di  m.       3f  ad  cobum, 

ficpiimo  in  fcduccndo. 

Tcw.  IV. 


,  v.m.  ^i.cu.l.  117.  m.  di  m.  44- 
Corol.  ex  his  patet  quod  cum  m.  di  m. 
duaun*  in  m.  faciat  m.&  m.  duftum  in  m. 
diro.  faciat  p.  di.m.  &  m.  inp.  dim.  faciat 
m.  dim.  quod  6.  di  m.  &  m.  di  m.  m. 

Qo  | 
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&  m.  /impliciter  circumuoluuntur  in  in- 

finitum. 

Ad  fecundam  dubit.  Demonftratum  eft 
quod quadratum  i.p.di m.  i.eft  ^.p.m^.du- 
co  enim*  vt  fupra,  p.  di  m.  i.in  le,fit  i.m. 


2. 

§' 

.  di 

m,  1. 

2- 

P- 

di 

m.  1. 

\ 

5« 

F- 

di 

m.  4. 

2. 

P- 

dii 

m.  x, 

igitur  erunt  3.  p.  &  dudto  1.  p.  in  p.  di m. 

1 .  fit  p,  di  rh.  1.  &  p.  di  m.  2 .  quod  eft  p.  di 
m.  4,&  hoc  pro  quadrato.pro  cubo  duco  3. 
in  2 .  fi t  6.  duco  p.  di  m.  1.  in  p.  di  m.  4.  fit 
m.  4.  igitur  relinquentur  2.  p.& decuftatim 

2.  in  4.  &  3.  in  1.  p.  di  ih.  cum  3.  &  2.fint 
p.  fiet  p.di  m.ii.quod  eftprofecundadubi- 
tationc. 

Ad  tertiam  quid  fit  hoc  p.  di  m  1 .  vt  4. 
p.  di  m.  1 2  5 .  eft  vere  125.  rh .  fed  addit  il- 
lud  p.  vt  fit  nota  conjundtionis  ac  fi  diccret 
4.  m.  1. 121.  &  hoc  quod  declavaui  non  vti- 
tur  nifi  comparatiue  &Y  fub  forma  binomij: 
imo  p.  di  m.  cum  fit  binomium  fpecie  ve- 
rc  eft  re»ifum,  vt  contra2-  rn.  di  m.  121. 
eft  binomium  8c  eft  p.  1 2 1 .  fcd  oportet 
operari  per  partes.  Indicio  eft  quod  dixit 
i.  p.  di  m.  1 1.  du&um  in  2.  m.  di  m.  n.  fa- 
cit  1  25.  nam  p.di  rh.  in  m.  di  m.vuk  quod 
efficiat  p.  cum  debeat  facere  rh.  quia  ob- 
tinet  locum  p.  &c  fimilitcr  p.  dim.inp.  di 
m.  deberet  efficere  p.  &  ideo  his  caufis  non 
aufus  eft  prodere  quid  eflet  ,  fed  alliga- 
uit  nos  quibufdam  rciiquis  fuis  fine  ra- 
cione. 

Dico  igitur  quod  conftituti  fuperficie  , 
A  B  C  vt.  fit  A  B  exempli  gratia  io.  rh.  B 
C  8-  m.DB  $.p.  BE  2.  p.  erunt  AD7.G 
H  6.  igitur  tota  fuperficiesF  H  G  42,  m.& 


n 

c 

— 

G 

A. 

X> 

quia  A  B  C  eft  80.  erit  gnomon  A  E  H 
3  8.  quod  conftat  ex  conftru&ione  s  nam 
A  G  conftat  ex  A  D  in  D  G  eft  igitur  r  4. 
GCexGE  in  EC,  igitur  eft  18.  &  D  E ex 
D  B  in  B  E,  eft  crgo  6.  vt  intotum  fit  gno- 
anon  58.  8c  tota  fuperficies  A  C  dicetur  3  8. 
p.  m.  So.quod  eft  42.  m.  &  in  productione 
ducam  8.  inio.fit  80.  rh.  exrh.  in  m.&  du- 
cam  3.  in  2.  fit  6.  m  cadem  ratioae  qua  ex 


m.  I  2.p-  m.  8. )  rh, 
1  3.  p.  m.  io. 

44.  p.  m.  $6. 


m.in  m.  fitp.  yt  in  aliza  inde  duco  1.  in 
10.  &3,iu  8.&  fiuutp.igitur  44.non'flunt 


ex  p.in  m.  idco  p.  vincitm.  ficutin  ic&a 
m.  vincit  p.  vt  6.  m.  2.  in  j.  ra.  3.  faciunt 
36.  p.  &m.  2S.quodeft  8.  p.pari  ratione 
ex  hac  multiplicatione  fiunt  42.  vt  dictum 
eft.liquct  crgo  cur  10.  appellet  2.  p.di  m. 
10.  fed  melius  cft  dicere  3.  p.  m.  10. &  2-p. 
m.  8.  &  quid  fit  &  quomodo  fiat  multipli- 
catio.  Et  quia  in  multiplicationerecu  fit 
p.  di  p  8c  p.  cum  m.  vt  binomij  cum  recifo 
ideo  exiftimauit  vnum  m.dim.  contrarium 
p.di  m.vtdicaraus  B  C2.p.A  C  io.m.&  eft 
p.  dim.  &,  C  D  5.  p.C  G 1.  m.  hoc  noluk 
aflumere  quia  in  rcda  crat  coordinatione, 


fsd  affumpfit  C  D  5.  m.  &  C  G  1.  m.  Ego 
autcm  non  videohanc  ncceffitatem  fed  prio- 
rem  qua:  occurrit  6c  eft  4.  p.  in  8.  m.  &  fit 
32.  m,  Hac  ordinatur  ex  5.  in  10.  fit  50. 
p.m.&  2.  ini.fit  2.  m.ob  dida.ex  5.  in  2. 
io.p.  ex  1.  in  Jo.  10.  p.  quodcft  20.  detra- 
he  52.  m.  rclinquitur  3  2.  m.  hoc  eft  igitur 
quod  appellauit  m.  dim.  fednon  cft  verura 


p.  3. 


m. 
m. 


10.) 
1: 


quodcx  m.  dim.  in  p.  dim.  fiat  p.  /edde- 
bemus  lequi  regukm  Geometricam  idco 
cum  dicit  qucJd  2.  p.  m.  1.  In  2.  p.  m.  i.pro» 
ducit  p.  m.  4.  eft  valde  abfurdum  propter 
rationes  didtas»  imo  producitur  5.  p.  m^,&c 
ita  cubuserit  fed  vt  dixi  hocpertinetadre- 
cT:am&ex  hoc  diuifiolper  recifum  vt  ia 
re£ta  feruatis  regulis,  &dedu<5tio  adqua* 
dratum  5c  cubum. 


2.    m.    1.  ref. 
y.    m,    4.  quadr. 
14.    m.    13.  cub. 


Super  eft  vt  rcducamus  quasfitum  adhoc. 
Inuenias  vnum  m.  cuius     addita  Scdetra- 
daaio.  ( dimidio  numerixftimationis)^- 
cub.  v.  binomij  ac  recifi  iondta;  autdetra- 
clas  efHciant  7.  qui  eft  tcrtia  pars  numeti 
rerum.  Rcducemus  ergo  per  partes.  Iuue- 
niasrem  qua:  addita  &  detra&a  (  ioco^. 
ra. )  a  io.^£.  v.  cu.  binomij  acrecjfi  iurida? 
vel  detraclia:  efficiant  7.  iam  expleui  oinaes 
(  fijmimaduertis )  obferuationes.  Inde  ani- 
maduerte  quod  aggregatum  partium  rei 
aggregati  partium  cubi  8c  differentia  diffe- 
rentiz     cubica  eft.  Vt  3.  p.     1.  cubus 
eft  45.  p.  yt.  1661.  8c  fy.  cu. differentiae  45, 
m.  qt.i,66z,  eft  ^.m.i^.&difFetentia  qua- 
dratorum  partium  45.  &  m.  1661.  eft  343^ 
cuius  ^i.  cu.  eft  7,  differentia  quadiatoruni 
3.  8c  m,  2.  Dicemus  ergQ  fae  ex7.duaspar- 

tes 
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tes  cjuatwn  oiWum  &?fetei\U3L  tit  10 .  nwn 
fic  crunt  y..  cu.  7. 5c  vnus  detra&us  a  1  o. 
tantumfaciecquantum  alius  eiaddkus.Sint 
ergo  numeri  yt  a  latere  vides  cubus  3  4-  5. 
1.  pof.10.  -f  quad.  p.  42     p.  36  -f  pof.  p. 

1.  cucubus  3  -^-  m.  1.  pof.  10-f  quad.  p.42. 
•7-  m.  m.  36  -j-  pof.  p.  m.  1 .  cu.  differentia 

2.  cn.  p.  73  4-  pof.  sequalis  20.  t.cu.p. 36 
-|-pof.  sequalis  1  o.  duc.  1 2  -f-  ad  cubum  fic 
i8_j8.^1iuicadde  25.  quadratum  dimidij 


}  f    p-     1.  P°f- 
?» quad.  p.  1 2  -7-  3  6  ~-  p.  1 .  quad.' 

ioy  quad.p. 42 -f  36  f  pof.  p.  i.eu. 

I'  jo^-  quad.p.4i.  jro.^l  pof.m.i.cu. 
1.  cu.  p.  36  —  pof.ajqualis  10. 

5.  fic  1863.^  Igitur  duc.  1865  ^p.  5. 
m.  $2..  1  8(j  3  ~|  m.  j.  quoram  cu.  v.  effi- 
dunt  rem.  igitur  cum  10.  p.  111.143.  & 
io.  m.  ^t.  m,  245.  habeant  ^i.  cu,  ligatas 
quarum  differantia  eft  7   . 

fed  fi  iunxeris  fiet  24.  quad.  p.85  j-  xqvtz- 
Us  20.  igitur  1.  quad.  p.4  77  atqualis  — 
igitur  1 .  quad  «qualis  m.  3  ^  quare  res  erit 

P-"M£, 

Subijcic  habeamus     cu.  4.  p.  di  m. 
**.  p.ijt.  cu.  4.m.  di  m.  yt.  1 1.  vc  fua  Hnea 
inueniatur  ducas  partes  ad  quadrata  ficnc 
16. &  n.qua:  iunfca  faciunt  27.CUIUS  cubus 


>&minus.  439 

cft  5.  TOu\u^\ica  nt  9.  mu\t\ip\\ca.  s&vam  4. 
per  2.  ex  regula,  fit  8.  &  duae  t$l.  mn- 
<5tae  fcilicet  3.  p.  S.  conficiunt  illasduas 
Bi.  cu.  &  pendent  cx  capitulo  cubi  aequalis 
rcbus  &  numero  fcilicet  1.  cu.  aequaiis  9. 
rebus  p.  8.  Inueniasduos  numeros  quorum 
aggregatum  fit  6c  differeutia  fic  10.  detra- 
he  6.a  20.  fic  14,  diuide  14.  fit  7:  dettahe 
7.  a  20.  fic  15.  pone  13.  vnum,alrerum  m. 
7.  adde  m.  1 3.  ad  7.  fit  «S.dcciAiie  fit  20. 

Inuenias  duos  numeros  quorum  qaadr.a- 
ta  iundta  fint  6.  &  diffcrentia  fit  20.  acci- 
pies  -B,L.  p.  di  20.  

Proportio  partium  binomij  cu.  adpartere- 
cifi  eft  vt  aequalis  ad  sequale  vete,  al  rius 
partis  vt  tiipla;  quadrati  vnius  patris  ^.al- 
terius  vt  quadrati  fimplicis  id  o  n  fefi  ntut 
ad  compofitionem ,  volo  ^,.  cu.  4?.  p.  di  m, 
1682.  inquiro  ergo  yt.  cu.  45.  quaeeft  3. 
&  remanet  18.  diuido  18.  per  3  .  ex  reguta, 
fit  6.  video  an  6.  producatur  ex  3.  in 
aliquam  &inuenio  q uod  fit  j^.  2.  jgiturdi- 
coquod  5.  m.  %.  efl  radix  cub.  talis  bi- 
nomij  aut  quod  non  habet  talem  ^t.  cu.du- 
co  igitur  3-(  primam  partem  iam  inuentam) 
in  fe  fic*gktriplico  ex  regula  S&  fit  27.  eiad- 
do  qaadratum  »i.  2.  iam  inuenta:  quod  eft 
2.  fit  29.  duco  29.  in  fe  ,  fit  841.  duco  per 
2.quadratum  propofitse  &fic  ^i,  itfSa^ 
ideoconuenit. 


o    4  ENCO 
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ENCOMIVM 


GEOMETRI£ 

RECITATVM  ANNO 

1 5  3  5.  in  Academia  Platina 
Mediolani. 


O  n  parum  eft,  viri  Me- 
diolanenfes,  eam  lauda- 
re  difciplinam,  qua:  om- 
nium  aliarum  nonfolum 
pracftantiffima  eft  ,  fed 
etiam  origo  ac  fons.  At- 
que  vtinam  quam  late  laudaadi  campus  pa- 
tet,  vndiquaque  occurrit  gloria  8c  decore 
infignis :  tam  fadle  vel  memoria  compre- 
feendcre,  vel  ordine  difponere,  aut  fincm 
inuenire  poflem.  Cum  enim  ad  ftudium  et 
imitationemrefpicio,  videor  certc  aliquid 
fperare  debere :  at  cum  ad  rei  magnitudi- 
jjem,  ad  attem,  ad  ingenium,ad  negocia, 
quibus  etiam  ea  quanquam  exigua  qu<e  in 
me  eft  virtus  diftrahitur:  nihilmeomnino 
-   prasftare  pofle  intelligo.  Fateor  inquam,  fa- 
teor  imparem  &oneri  &  caufas  &  labori  me 
cfle:  feu  enim  tra&ando  fuftinere ,  feu  pro 
rei  dignitate  verba  habens  apud  vos  collau- 
dare,  fcu  ad  finem  rem  tantam  perdacere 
enitar,  longe  plura  pttetermittendo  ab  eius 
dignitate  detraham ,  quam  commemoran- 
do  illi  reddam.  Nec  vllalpe  aut  vi  adhanc 
prouinciatn  impelli  potuiffem ,  ni  fcirem 
hocquantumcunquenjturum  fit,aut  quouis 
ordinerecitetur,  fufficere  ad  oftendendum, 
nullam  aliam  autartem  aut  difciplinam  vel 
vtihtate,  vel  nobilitate  illi  poife  compara- 
ri.  Sufficiat  certc  illud  vobis,  non  quod  auc 
pro  illius  dignitate  aut  veftra  expe&atipne 
exigebatur  -fed  quod  proingenij  mei  me- 
<liocritace,  tenuiqueac  incondita  eruditio- 
ne  prxftare  vtcunque  potero.  Sarpe  iliud 
mecum  reuoluebam ,  viri  Mediolanenfes, 
cur  homines  ad  vituperandum  tam  prom- 
pti  acfacundi  facilc  habeantur  :in  laudan- 
do  inepti ,  incompofitique  nunc  caufam 
apertevideo.  Nam  quaclaudaridebenc.non 
minus  fi  honeftiffima  fint,  quam  fi  viliffi- 
ma ,  negocium  exhibent.  Quse  eni  n  me- 
moriam  non  habent,fola  inuentione  indi- 
getu :  at  quac  locupletiffiinam  fortiuntur,  8c 
ordinem  ,  dc  prudentiam  ,  &  memoriam 
rcquirunt.  Vix  autem  eftinuenire,  quitot 
tantifque  rebus  fufficiat.  Itaque  &  in  fteri- 
\i  &  copiola  materia  par  labor :  at  voro  jg  1 


vituperando  promptiores  femper  fumus 
ciim  nihil  tam  integrum  fit,  quodmukis 
vitiis  non  deturpetur :  niM  tam  impurum, 
cuius  certa  non  fic  quardam  vituperauonis 
meta:  quoniam  quse  media  funt  &  ambi- 
gua  ( &  ea  innumera  pene  in  fingulis  funt) 
ad  vituperationem  omnia  funt  accommoda- 
ta  :  contra  natura  vniufcuiufquc  rei  etfi  lau- 
de  digna  non  fit,  nec  tamen  vicuperationi 
apta  eft.    Ob  id  igitur  fic ,  vt  cun&a  vim- 
perare  quilibet  fane  poffic,  laudarc  nemo 
nifi  eruditiffimus,  exercitatiflimus,  ingenio- 
fiffimufquefit.Laudauic  Erafmus  ftulcitiam, 
Synefius  Cyrenaicus  caluitimn ,  mufcam 
Lucianus,  Dion  comam:fed  hi  non  aliisma- 
gisin  rebus  exercitati,  fingcre  >  inuenire» 
perfuadereque  multa  potuerunt,  vt  in  his 
eloquentiae  laus  emineret ,  &  res  ipfa  quar 
laudabatur ,  &  digna  hac  laude  &  honefta 
exiftimari  polfet.  Manifeftum  eft  horum 
argumentum ,  qu6d  cum  difciplinas  prz- 
clarofque  homines  laudare  aggreffi  funt, 
plura.  iuftae  laudis  monumenta  practermife- 
runt,  quam  in  illis  adinuenerint.  Itafit,  vt 
difficilius  fit  in  ampla  fegete  omnia  coliige- 
re,  quam  in  fterili  folo  ftercorando  felicerr» 
expe&are  prouentum.  Vidimus  Ciceronem. 
facundia:  omnis  principem,  os  Romanum, 
cloquentiz  flumen',  nullam  vllius  artis  lau- 
dationem  fcribere  voluifle  :  non  qu6d  om- 
nino  imparem  huic  negocio  iilum  exiftima- 
uerim ,  fed  quoniam  difficiilimum  fit  cum 
natura  cumque  Deo  ipfo  certare  vellc.  U 
facere  videntur,  qui  ornatiffimas  quafijua 
res  orationis  fplendore  sequate  cupiunt. 
Gloriofa  certc  ac  rara  illis  laus  ,  fi  aileque- 
rentur:  at  nan  aflequentibus ,  temeraria  6t 
turpis.  Quantum  ver6  difficile  fit  a/Tequ/, 
non  folum  ex*aIiorum  inani  labore  ac  dif- 
fidentia  ,  fed  etiam  ex  ipfa  hominum  lau- 
dationeconijcerelicet:qui  quanquam  mor- 
tales,  breuifque  vitae  ac  vmbratilis  cuiuf- 
dam  virtutis  fpeciem  referant,  a  pauciffi* 
mis  tamen,  ac  nonnifi  maximo  cum  labo- 
re  dignas  orationes  ac  egregiorum  fado- 
rum  mercedcm  sflTequi  potuerunt.  At  mor- 
sali  itnmcnjGun  diuuis  rei  magnitudinem 

coqciperQ 
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concipece ,  diuidere,  diftribuere,  enarrare,  laque  doccbimus  quantum  in  fe  Geometrir 

extoilece:  non  ne  eft  morcalicatis  ac  huma-  cae  racionis  contineanc.  Rcm  arduam  vetfe, 

narum  viriumlimires  ipfos  exeeder* ,  egre-  atque  proviribus  cerre  imparem  mihi :  fed 

dique  ac  fimui  in  anguftiflimo  ac  fragili  va-  illa ,  OH  cotum  hoc  paruum  quod  in  me  eft 

fe  diuina  hurnanaque  &  numero  &  magni-  ingenium  debeo ,  fuadet ,  &  noftra  huma- 

tudine  pene  infinita  colligere?  Nec  ver6  nitas  hortacur  ,  &  reiipfius  dignitas  me  ac- 

vlla  ad  hoc  ratione  impelli  potuuTem,  yc  cendit :  quid enim ,  ciim  inrelligctis  Arich- 

qui  arte  minor  &  memoria ,  aaeteris  inge-  ,  meticam  canquam  morcuam  fine  hac  efle  *i 

nio  non  fuperior >  exercitatione  haud  com-  animumque  illtus  fcientiae  Geometriam  fo* 

parandus ;  inter  tocarduas  difficultaces  gra»  re  ?quidcum  Muficam ,  cum  AftronomiS, 

uiaque  impedimenta  ,  onus  tam  immen-  cum  Opticam  ,  quantum  vnaquxque  iUius 

fumSc  viribus  impar  fufcipere  decreuerim:  ope  indigeat:  im6  fine  illa  nulla  fic?  quid 

fi  nonaudaciam  neceffitas ,  orationem  diffi-  curn  de  artibus  caeteris  ?  non  scdificare  fine 

cultas  excufaret :  atque  vt  qualifcumque  fit  illa  licet ,  non  veftire :  quinimo  magis,  VE 

fucura  non  ex  his  quae  <Murus  fum ,  fed  video ,  has  p©tius  illius  func  partes ,  quam 

quae  dici  poflent  laudis  &  maieftatis  argu-  quod  illa  indigeant :  fed  cum  illius  ambi- 

mentum  fumi  debet ,  per  eamque  alius  in-  tus  tam  magnus  eflet ,  necefle  fuit  diuerfis 

citaretur  qui  Sc  facundia  Sc  ingenio  pro-  illius  partibus  diuerfaetiam  nominatnbue* 

pius  iJIi  acccderec.  Ferunt  enim  quendam  re.  Tacrbo  ne  plafticen  ,  aut  pidturam* 

Muficum  fuiflenonfatis  elegantem  ohm  ,  fculpturam  ?  cuius  nam  funt  artis  alterius 

nomine  Phrynim,  qui  quamuis  artem  pa-  munera,  quam  iftius/qmd  fabrilis  ars,feii 

xum  illuftraric,  Timotheum  Camen  illum  aeri  feu  ferroaut  Iigno  mcumbat?  quid  ho» 

cekbrern  virum  ad  artis  ftudia  incitando  i  rologiorum  ,  machinarumquc  ftru&ura. 

plurimum  ad  Muficae  dignitatem  contule-  mirab<Iis?  vnde  nam  prmcipia  formamquc 

rit.  Hic  ille  fuit ,  qui  Aiexandrum  regem  e  fuam  &  arcana  recipiunt ?  Neque  vero  par- 

conuiuio  exilire coegit,  quibus  fidem  (po-  uum  fueric ,  abdita  naturae  artifkiorumque 

tuifle  Orpheum  plantasac  feras  lyra  aduo-  recenfere  ,  quibus  Magiam  ipfam  perfici 

eare,  Eurydicem  abinferis  impecrare:  Am-  palam  eft  .•  etenim  neque  vila  certe  maior 

phione  acZethum  Boeocias  Thebas  Mafi-  Magia  excogicari,  auc  fine  hac  efle  poteft. 
ca  erigerc ,  Arionem  delphinos  cibia  pla-         Quid  cum  vibramus  pondera  ?  ex  imo 

care ,  ob  idque  ab  illis  aduedfcum)  fi  naturae  mans  carinas  eruimus ?  non  ne  de iiisomni- 

nonnimis  repugnaflent ,  facere  debueraCi  bus  explicanda  caufa  fuit  ?  huiufque  artis 

Maximae  funt  arces  fingulx,  atque  diuinse,  in  ea  lauderh  docere?  Ac  ver6  quoham  pa&o 

nec  ex  hominumexcellencia  ac  gloria  arfti-  pulchricudo  &  brucorum  animaliun»&  ho- 

mandae :  fed  cum  illi  ad  fummam  mortali-  minum ,  caecerarumque  rerum  cota  Geome- 

tatis  perfeilionem  accellerinc  ,  diiigenter  tiica  ratione  confterj»  noneft  etiam  prste- 

conllderandumqualeseireillasintcrcccleftes  reundum  :  quantum  etiam  exemplorum, 

virtuces  debenC ,  quarum  vmbra  quaedam  quantuni  gloriae  ,  quanmm  dignuatis  in 

sn  mortali  corpore  tantum  relucet.Omnium  antiquotum  monumentis  repofitum,  qu 

tamen  arcium  illuftriores  funt  Machemaci-  tumque  diuiniiTimorum  hominum  com- 

c« ,  incerque  has  prascipua  Geomecria :  vc  mendacione  illuftraca  ,  cacere  non  debeo. 

cum  de  illa  di&urus  fim ,  nec  ad  mulcicu-  At  necillud  etiam  omittendum  ,  quod  cla* 

dinem  memoria  ,  nec  ad  fubtilitatem  in-  riflima  ac  certiffima  fit :  dignaquefolaqu® 

eenio,nec  ad  magmtudinem  eloquentia  in  puris  illis  intelle<aibus  ,  in  diuinoque 

iurfieete  poflim.  Audietis  ciues  non  folum  finu  iaceat :  tum  ver6  quantum  vtilitatis 

maxima ,  &  recondita ,  fed  &  admirabilia:  praeftet  ad  animi  ipfius  vires  augendas ,  feU 

feu  cum  de  fummi  opificis  fabrica  dixero,  memoriam ,  feu  imaginandi  vim ,  feu  men- 

auc  detotiusmundi  ordinc,  aut  de  ihYque,  tem  aut  confilium  refpexeris  ,  dicendum 

innobiseftf  &eamtamcn  ignoratis)com-  eric,  Neque  vero  omnia  haec  obiter,  aut 

pofitione  :atque  quodhis  etiam  ipfislonge  abfque  ordine  :  fed  prius  inuentorum  no- 

eft  admirabilius,  animae  fymmetria  ,  quo-  mina  explicanda  funt :  inde  quinam  in  ea 

nara  padlo  &c  illa  ,quamuis  perennis  fit  at-  maxime  excelluerint :  poft  partes  illius  bre- 

que  fpiritus  folus  omni  vacans  materia ,  uiter  enarrandar,  fummaque  ipfius  per  fe 

Geometrica  atque  multiplici  ratione  con-  excellentia  :  tum  vero  quid  Deus  illi  tri- 

ftec.  Audiecisquibus  modis  maria  cranfire,  buerit ,  quantum  natura  rationes  illius  fue-- 

terrarum  fpacia  intelligere  ,  diuiderequc  ric  imicata ,  quancum  accifices  finguli  illam 

iiac  vna  confulcrice  aufit  humana  folertia :  excoiuerinc  :  de  maxima  illius ,  fummaque 

quid  colonus  in  obferuatione  temporum,  perfedione ,  quam  paflim  vel  in  exemplis 

quid  dute  exercicus  in  collocacione  ca-  neceflaria  ,  vel  in  inueniendis  rationibus 

itrorum,quid  in  cormentis  excogitandis :  opportuna  a  philnfophis  omnibus  cenfea- 

quid  lurifperitus  in  finibus  difcernendis ,  cur,  dicendum  eft.  Vltimo  ,  quantum  ad 

quid  Medicusinreftauranda  ianitate,  quid  excolenda  ingenia,  ad  expoliendas  difci- 
rhetor  indefiniendiscaufisab  hacexpofcat:  plinas  ,  ad  corpotis  falutem  8c  beatam  vi- 
quam  mutila  fic  vnaquaeque  harum  ar-  tam  ducendam  conferac  ,  edocebimus. 
tium,  fi  auxilio  Geomecri^deftituatur :  vc  Nec  vero  vllo  in  loco  aut  confidentius 
nec  dimidium  itiffi  fuperfic  ,  iiludque  nec  cum  ad  beneuolentiam ,  aut  commodms 
far.e  incorruptum  Non  vulgata  vobis  di-  ciim  adingenia  noftra  reipicio,  di<^urum 
cam,acqut  vcoracores conlueuerunt, com-  mearbitror.  Fuit  enim  haecciuitas  fempes 
munibus ex  loos deprompta.- fed penetralia  ingeniis florida  ,  rtudiis  d  c  >ta,  eruiitione 
ipfarum  difciplinarum  excucicmus,  fingu^     omata  v  vc  noti  »rn  v,el  xdkficiorum  pul- 

cferij 
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chritudine  ,  aut  opum  magnitudine  ,  feu 
amplitudine  loci ,  aut  foli  fertilitate  ,  vel 
popuii  frequentia ,  vel  arcium  excellentia 
(  quibus  cun&is  pene  Italsa;  vrbibus  pra:- 
ftac)  quamipfa  animotum  virtuce,  do&ri- 
na ,  fingularique*  ingenij  claritate  fit  illu- 
ftriffima  :  vincit  omnibus  forcunae  orna- 
mentis  alias  ciuitates ,  ingeniorum  &  eru- 
ditionis  magnitudine  ipfa  etiam  fortunis 
ornamenta.  Ob  idque  etiam  grarior  mihi 
humanitas  veftra  eft  ,  quai  ab  omni  animi 
deiectione  auc  fimulatione  feiundta  eft :  acq*, 
co  magis,  quod  fru&um  aliquem  ex  hac 
oratione  percepcuros  vos  fentio.  Cum  mul- 
ti  enim  vel  inania  verba  erTL.ndanc  ,  feu 
quia  inutiles  res  laudare  aggrediuntur  >  feu 
quod  apud  eos  verba  habenc  qui  eorum 
quaedicuntur,omnino  fint  ignari  :ego  vtro- 
que  hoc  incommodo  aperte  careo,  cum 
fplendidiffimam  fcienciam  apud  excellentif- 
fimaingenia  noftra  laudare  adoriar.  Quid 
enim  Geomecria  ipfa  fplendidius  excogitari 
poteft  ?  qua:  ratio  eft  omnium  magnicudinu. 
Sunt  autem  rationis  parces  dua?:  alia  ab- 
foluta ,  quam  dicimus  quantitatem  :  alia 
comparatione  ad  csteras ,  dicta  proporcio. 
Harum  autem  partes  tres,  intelligeniia  vel 
aduvel  pocenciadiftindca;.  Explicandum  eft 
autem  prius  vnum  quodque  genus ,  deinde 
ad  nominis  racionem  veniendum.  Cum 
enim  fingula  quaeque  quanta  fint ,  confide- 
tentur  ,  magnitudinem  in  his  intelligimus; 
atque  ob  idcoelum  amplum  ,  inagnofque 
campos ,  non  vllius  ratione  alcerius  ,  fed 
ipforumthec :  at  contra  agellum  paruum  , 
aut  decem  iugerum ,  fdlav  fui  seftimatione 
dicimus:at  cum  paruum  hominem,ingens 
caput,  illum  quidem  caeteris  hominibus, 
hoc  reliquis  comparamus  capicibus:  &  hxc 
ipfa  proporcio  dici  folet.  Hxc  autem  aut 
intelle&u  folo  conftant,  veluc  vitarum  vi- 
res  ,  acanimi:  quas  cum  infinitz  non  fint, 
certam  inter  fe  feruanc  rationem  :  alia  vero 
aclufenfibufque  fubieetam  ,  velut  fuperfi- 
cicrum  ,  Iinearum,  corporum,  angulorpmj, 
&  quarcunque  manifeftam  continent  ma- 
gnicudinem  :  alia.vero  porentia,  inter  quas 
Statice  ,  qua»  de  ponderibus  :  &  Adhce , 
quaede  poteftate  radiorum  ,  &  dynamice, 
quas  de  virtutibus  tradlat.  Solemus  enim 
Solcm  Iuna ,  ignem  terra  potentibrem  di- 
cere.  Iam  vero  quod  omnia  his  rationibus 
conftent  (quanquamab  ahis  abunde  fitde- 
monftratum  )  propritim  tamen  erit  huius 
pr«efentis  orationis  inftioucum  oftendere. 
Qu6d  vero  de  hisomnibus  Geometrica  ra- 
tio  percractet ,  non  folum  indicio  eftqu6d 
nulla  alia  difciplina  id  praeftat  :  fed  his  qui 
folum  vel  mediocricer  attente  Euclidem  le- 
gerint,tam  aperte  patct,  vt  nulla  prorfus 
cofirmatione  indigeat:  itaque  cum  cam  va- 
ftus,  tam  inges  ficillius  ambicus,a  terra  ta- 
mennomen  fuum  traxit  :nonquoi  ui.tie- 
da:  terra:  aut  folum  ,  aut  maxime  feivat  : 
(  quid  enim  hoc  apertius  mendacio  ? )  fed 
quod  ob  metiendam  terram  initio  rerum 
ab  hominibus  inuenta  fit.  Seu  enim  vnus 
atque  piimus  homo  fuerit,  feu  per  aliquara 
calamitatem  in  eam  paucitatem  ventum  fit, 
conftacillos  primos  parentes  noftros  yicina 


Nilo  ifigypti  loca  incoluiife  :  quoniam  ea 
terra  citius  ficcicacem  ob  Solis  vehcmeu- 
tiam  traxerit ,  miraque  glebx  ferrilirate, 
&Nili  opportunicace,cum  etiam  vicinitace 
collium  foueacur  :  inde  Damafci  ager  pri- 
morum  parencum  habitacione  infigms.Vel 
fi  ad  philofophos  ce  conuercas ,  &  Plato  &: 
Ariftoteles  vna  fatentur,  Aegyptios  Grst- 
cis  longe  antiquiores  fuille.  Qumetiaru 
Diodorus  Siculus  incredibticm  numerum 
annorum  illis  tribuit.  Cerce  conftat  i  nullos 
{  vt  Trogus  Pompeius  refert  )  ptxt.x  Scy- 
thas  ,  cum  Aegyptiis  de  antiquicace  con- 
tcndiife.  At  Acgyptiocum  caufa;  infignes 
ciuitates  fauenc ,  MemphisacThebai:  quse 
&  magnicudine  olim,  &:  incolarum  nume- 
ro,  eciamante  habitatam  Grsciam  fiorue- 
runc.  Ab  his  igicur  dum  Nilus  inundacione 
cuncta  conturbaret,  decrefcentibus  aquis 
inuenca  Gcometria,  vt  agri  fuis  dominis  re- 
ftituerentur.  Certe  hoc  longe  anciquius 
r  Arichmetica  6c  Aftrologia ,  quarum  in- 
uentores  fuere  Phcenices  ,  vt  Strabofexto- 
decimo  Geographiat  refcrt.  Nam  cum  Si- 
donij,  qui  eam  ineolunt  regionem  ,  mer- 
caturac  incumberenc,  ob  nauigandi  ftudium 
Aftronomiam,ad  traitandas  merces  Arich- 
meticam  inuenere.  Nec  Grscijqui  tam  im- 
pudenter  muka  mentiuntur  ,  Geomecria; 
inuentionem  fibi  afcribere  aufi  funt :  ciirn 
nimis  conftaret,  etiam  ante  Phcenices  ac 
alias  gentes  inuentam  dfe :  nam  a  Phceni- 
cibusPceni  acGracci,  a  Grscis  Icali  deflu- 
xere  :  ab  his  quoque  barbarae  cactera:  na- 
tiones  ,  cum  etiam  appareat  nuper  in  fin- 
gulos  dies  habitacionem  ipfam  hominum 
augeri.  Hac  igirur  rarione  Geometria  no- 
men  fuum  a  ten x  menfura  fufcepic :  quod 
quanquam  antiquiflimum  ,  ac  ob  id  etiam 
incerco  aucore ,  nulli  camea  gloriac  hanc 
anciquicacem  cedereilH  velim,  com  pocius 
anciquicas  ea  caufa  Geomecria;  debeac, 
quam  Geomecria  antiquicati.  Siquidem  al- 
tiffimo  opus  pratcipuum  quoddam  Gco- 
metria  eft ,  feu  cum  ipfa  otbis  ongtne,  vt 
credicur  ,  natum  .•  feu  ,  vc  dicunt ,  cuin 
aecerna  ipfius  adminiftratione  ingcnitumftt: 
fane  anciquitacis  lauseorum.effe  debec,qu-e 
vel  ab  hominibus  inuenca  func,  vel  cjuo- 
rum  antiquitas  laudum  porcio  aliqua  efTe 
poceft.  Huic  cantum  glona?  incorruptse 
aliunde  eft,  vt  ex  antiquitate  ipfa  ad  cu- 
mulum  eius  nihil  poffit  accedere.  Quare 
fruftra  quisa  me  requirat ,  quando  inuenta 
fit,  velaquibus.  Vcilius  ceicc  quasremus, 
quj  nam  in  ea  floruerinc :  cum  &  in  his 
gratia  laboribus ,  &  nobis  non  paruum 
commodum  aecedat  ,  fcientibus  quotutn 
maximc  opera  in  ea  proficere  liceat.  Pri- 
mus  itaqiie  videtur  Thales  Milefius  fuiife, 
qui  artem  ex^Aegypco  Athenasdeuexit,ot 
idque  primus  eciam  habictis  adm/rationi. 
Huncautom  fequutus  eft  Ameriftus,  poetz 
Scefichori  frater :  cuius  Hippias  Hdius  ine. 
minit.  Poft  quem  Pythagoras  Samius  ar- 
tem  auxit ,  &c  celebrem  reddidit.  Ab  hoc 
autem  Anaxagoras  Clazomenius:  inde  vero 
ChiusOenopides:  atqueeo  vfque  ars  vfai 
tantum  fuerat,  &  admiracioni.  Cum  poft 
hunc  Hippocrates  Chius ,  non  iJle  rnedi- 

cus, 
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cus ,  tanquam  rudi  adhuc  feculo,  in  ordi- 
nem  cam  rcdegit :  primufque  fcripfit  vetu- 
/tabreuitateeiementaMathematica :  qua- 
dratictiam  ratianemad  circulurn  cx  lunuf is 
Cpnatus  eft  inuenire :  docuit  &  quod  fre- 
qucns  erat  antiquis  problema,  cubi  dupli- 
cat  onem  perduas  intermedias  lineas  dua- 
bus ,  quarum  fitratio  dupla  ,  continuaferie 
inte  pofitas  >  inueniri  debere.  Interciderunt 
hax  temporum  iniuria  :  Sc  nifi  Ariftotelis 
rcprehenfio  ceftaretnr  ,  in  dubium  Jioc  vo- 
cari  polfet.  Hunc  igitur  Theodorus  Cyre- 
tiabtts  fequutus  eft:&  Plato:  fed  nihil  pro- 
prium  ad  artem  hic ,  ille  nihil  quod  ad  nos 
peraenerit,reliqmt.  Suntfanc  pluraPlato- 
nis  in  hac  arte  teftimonia  :  verumtamen 
nullo  fingulari  opere  eam  profecutus  eft. 
Fuit ,  vt  in  Phardone  apparet ,  Platonis 
contemperaneus  Euclides ,  cuius  vt  vetu- 
ftiflirai  ,  clariffimt  extant  Elementorum 
tredecim  libri ,  tum  Phaenomena,  Optici, 
Catoptrici.  Ab  hoc  plurimi  claffici  viri 
defluxere  :  inter  quos  Th.eon ,  qui  eius  Eie- 
mentaPhacnomenaocOpticainterpL-etatur, 
&  quiData  condidit.  Interpretatur  &  ele- 
mentorum  primum  Proclus  Lycius .  Sc  qua- 
tuor  libros  qui  ctiam  nunc  cum  Euclide 
Graeco  imprefli  funt :  liic  ex  Platonis  ichola 
eft.  At  Data  Pappus ,  qui  &  Mechanica 
compotutrrat,  expofuit.  Veriim  Catoptrica 
ex  codem  Euclide  funt,  vt  idem  fuerrtin- 
terpres  &  autor  :  quemadmodum  5c  in 
aliis  fccifTe  eumexiftimamus :  fed  obfcurius 
forfan ,  ac  breuius ,  quam  res  ipfa  expof- 
ceret.  Extat  &  inData,  MatiniMathema- 
dci  protheoria ,  fimul  cum  vniuerfis  Eu- 
clidis  monumentis ,  a  Bartholomaeo  Zam- 
bcrto  Veneto  latinitate  donata.  5'unt  & 
Hypiiclis  Antinoitani  (  qusc  ciuitas  eft 
iaxta  Alexandiiam  ab  Hadriani  puero  co- 
gnomiriata  )  libri  duo  ,  ex  monumentis 
Apolioni)  Pergsei  excerpti  partim  >  yt  cre- 
ditur ,  partim  ex  Euclide  ipfo  -  qui  inter 
Euclidis  libros  adnumerari  meruerunt,  tan- 
tum  grauitatis  habent  :  hos  indifcrete 
Campanus  Nouaricnfis  ,  eiufdem  Euclidis 
non  ignauus  interpres  ,  Euclidis  libris  ad- 
iunxit :  vt  quindecim  euaferint. 

Sed  ad  amiquos  reuertamur  :  poft  Eu- 
clidem  Sc  Platonem ,  Cleodamus  Thafius> 
Thesfteufque  Athenienfis ,  cui  Plato  libru 
defcientia  infcripfit,  Architafque  Taren- 
tinus  &  Neoclides ,  Eudoxufque  Gnidius , 
qui  quatuor  lineatum  muenticnem  per  in- 
flexas  (  provt  credidit  )  lineas  reliquerat 
floruerunt.  Hi  omnestemporePlatonisfue- 
rant:  nam  &  Eudoxus  comes  natiigationis 
hi  Aegyptum  ,  &  Architas  falutis  apud 
tyrannum  Dionyfium  Platoni  caufafuerat: 
nullius  tamen  pra*ter  Eudoxi  ex  his  monu- 
menta  fuperfunt.  Scripfit  &  in  Geometria 
Ariftoc-des  Mechanicas  quxftiones ,  qux 
paffim  leguntur.  De  quantitate  etiam  ,  ac 
de  Mathematicis  :  qui  duo  interierunt ,  ac 
fimulcum  eis  de  Mufica  liber.'  Ab  his  Leon, 
qui  &c  ipfe  quaedam  non  contemnenda  re- 
liquit :  &  Amyclas  Heracleotes ,  philofo- 
phus  Platonicus:  &  Meuechrnus »,  Eudoxi 
auditor  :  &  Theudius  Magnes,cV  Pizici- 
rius  Athenienhs,  ac  Hermotimus  Colo- 
phonius  ,  Philippus  quoque  Menteus  :  & 


Ariftarchus  Samins,qui  de  fiderum  cxrteriaj 
magnicudine  fcripfit :  &Porusac  Nicome- 
des,  tumetiam  Menelaus :  omnes  Graeci, 
Graeceque  fcripferunt ,  fed  quorum  tamen 
monumenta  incerierint ,  aliorumque  tan- 
tum  teftimonio  viuant.  VerLimomnes  hos 
vincit  Archimcdes  Syracuhus  ,  cuius  fer- 
me  omnia  inuenta  habemus  :  vir  fummo 
ingenio ,  &  qui  circuli  periferiam  proxi- 
mius  oftenderit ,  &  folida  demonftratione 
duabus  Iineis  duas  interponere  continua 
proportione  docuerit :  fed  hoc  periit.  Huiu? 
fuit  amicus  Conon  alter,  &c  ipfe  Geome- 
tra.  Extant  &  Eutycij ,  Didymi  &c  Heronis 
Alexandrini  de  menfuris  libri,  nondum 
tamen  Latini.  Scripfit  tk  Heron  de  mecha- 
nicis  librum :  Theodofius  autem  Serenus 
de  circulis  librostres,  qui  vulgocum  fphaj- 
ra  habentur.  Extant  &  Dioclis  Pyriac  & 
Dionyfodoriquaedam  fr,agmenta  ,  &  Euto* 
cij  Afcalonitae,  qui  Archimedem  imkatur, 
&c  Cleomedis  opusdecirculis,  cum  loannis 
Gerafeni  cxplicatioue  :  &  Philoponi ,  & 
Eratofthenis,  qui  Ptolemaeo  regi  de  inuen- 
tione  duarum  inediarum  linearum  inter 
alias  duas  epiftolam  fcripfit :  cum  vet'6  & 
Nicomcdis ,  qui  Conchidica  compofuerat, 
monumenta  adhuc  in  Graeco  habentur. 
Fuit  &  Geminus  Anatolius  ,  Zenoque  phi- 
lofophus ,  Diophanefque  Alexandrinus,  8c 
Maximus  Planudes:  quorum  omnium  etiam 
inclyta  fuperfunt  volumina.  Quid  de  Eude- 
mo  dicam  ,  qui  Architam  retulit,  per  he- 
micylindros  conatum  oftendere  cubi  dupli- 
cationem  ,  adhuc  operc   illo  fuperftite  ? 
Scripferunt ,  vt  vidimus,  Sc  de  eadem  re, 
tumetiam  dealiis,  Iiidorus  Milefius,  Phi-  , 
loque  Byzantius ,  Parmenioque  Apolloni) 
Pcrgazi  difcipulus.  Non  ne  &  Alchindus 
breuiter  ac  puicherrime  proportiones  do- 
cuit :  5c  Mahomet  Moifis  filius  ,  de  mixta 
ratione  quam  Algebraticam  vocant :  (k 
Ceber  de  triangulis,  circulifque ,  qui  quan- 
quam  Arabica  lingua  fcripferint,  publicc 
tamen  apud  nos ,  Latiniquc  habentur.  Ve- 
rurri  omnes  hos  fuperaffe  videtur  librorum 
multitudine  Ptolemaeus  ,  quanquam  non 
in  Geometria  proprie  fcripferit :  fed  de 
Aftrolabij  compofitione  ,  de  Catoptricis: 
de  Mufica  diuinum  opus,  quod  &  Porphy^ 
rius  interpretatur  :  de  Numeris :  de  Aftris 
libros  tredecim,  quorum  vndecim  Theon 
Alexandrinus  exponit:  Mathefeos  quatuor, 
Geographicorum  o£to:fed  nullibirem  ma- 
gis  tracliat  ipfam  quam  Geometriam,vt  po- 
tius  Geometriam  excolere  difciplinis  his, 
quam  difciplinas  oftendere  Geometria  velle 
videatur.  Scripfit  Graece  ,  quanquam  Ae- 
gyptius :  fed  ex  fuis  operibus  folum  Arith- 
metica  periit.  Sunt  &  Nicomachi  non  mi- 
nus  Geometrica  quam  Arithmetica  monu- 
menta ,  Sc  Nilei  de  fe&ore.  Fuit  &  noftra 
aecate  Ioannes  Monte  regius,  qui  &  ipfe 
quxdam  de  trigonis  reliquit  :  fed  ita  a  vt 
potius    iurtum  quam   ingenium  fuum 
toftenderet .-'  quippe  quod  in  aftronomicis 
prseclarus  admodum  ,  ac  pei*.e  diuinus  fue- 
rit.  At  Nicolaus  Cufa  tam  fubtiliter  difpu- 
tauit  ,  vt  nihil  acutius  excogitari  poflit : 
veruntamen  ade6  proceflit ,  vt  non  quod 
nitebatur  ,  fed  ingenij  tantum  acumen 
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oftenderet  :  in  concludendo  plerumque  fal- 
fus.  Fuerant  &c  Leonardi  Pifani ,  &  Lucse 
Pacioli  ,  non  ingrati  hac  in  arte  labores 
multorum  etiam  aliorum  libri  extant  in 
fiac  facultate ,  atque  pracipue  'de  his  quse 
paululum  ab  ea  deelinare  videncur  ,  velut 
de  optica  infignes  Damiani  Lariflei  de- 
monftrationes.  Vt  fi  ad  automm  feumuki- 
tudinem  fcu  nobilitatem  fpe&es  ,  nulia 
prorfus  difciplina  huic  poflit  comparari. 
Sed  nosrnec  ab  hac  fortuna  laudem  aliqua 
confequi  volumus  :  verum  potius  ad  noftra 
vtilitatem  ,  ac  quafi  mercedem  quandam 
honefti  labotis ,  illorum  virorum  nomina 
tam  multa  hac,  fimul  cum  monumentis 
recenfuimus.  Solebat.  n.  Galen.  dicere  hoc 
vuum  efle  eorum  qui  recte  fcripferint ,  pro 
fuis  laboribus  prasmium ,  vt  eorum  inuenta 
admirentur&  laudentur.  Cseterura  nos  rem 
ipfam  profequi  propofuimus  ,  quandoqui- 
dem  erfi  quid  ad  artis  gloriam  mulcitudi- 
nem  fcriptorum  proficere  avbicrarer,  fatis 
explicalfe  tamen  putauerim  ,  quam  digtia 
haberi  debeat  :  atquefimul  &c  Ulorumcom- 
mendationi ,  &  veftras  voluntati  ac  com- 
modo  operam  deditle.  Nunc  igiturde  illius 
partibus  diccndum  eft  namque  quae  punf- 
fiina  eft  ac  fincera ,  fub  filementorum  no- 
mine  tradita  eft -■  vt  quae  permixta,  nec 
tampuraeft,  fi  ad  oculos  referatur  ,  quam 
A&icen  diximus,  diuidemus  in  Opticam, 
Catoptricam ,  Scenographicam.  Opticam 
dicimus  ,  qua;  videndi  rationes,  caufas , 
miraculaque  oftendit.  Catoptricam ,  quae 
radiorum  fra£cipnes  ,  colluuones  ,  refra- 
ftiones  docet velut  funt  e  fpeculis  imagi- 
nes  ,  irides  ac  parehce  ?  Scenographicaau- 
tem ,  pingendi  rationem,  vt  iub  naturali 
forma  figursc  videantur,  nee  illis  aut  pro- 
funditas  aut  altitudo  vel  diftantia  obfit.  Et 
quanquam  perfpe&tuae  nomine  hsec  om- 
nia  contineri  videantur  ,  placuit  tamen 
anciquis  ,  Opticam  folo  nomine  intelligere. 
Qax  vero  ad  pondera  pertinet ,  quamque 
Staticem  appellauimus ,  bifariam  diuiditur: 
nam  quasfolum  naturam  rationefque  rima- 
tur  ,  Statice  proprie  eft  :  qua:  autem 
&are  eadocet,  Mechanica.  AtveroDyna- 
mice  tam  amplaeft  ,  vt  fi  ex  materia  fub- 
iecta  fit  diftinguenda ,  infinitas  pene  illius 
fpecies  modofque  efficias  ?  tam  enim  Iate 
ciusvfus  patet ,  vt  etiam  fi  velis  omnia  def- 
cribere ,  haud  poflis :  fed  fuo  loco  explican- 
da  referuamus.  Itaque  eius  quae  pura  ac 
candida  eft ,  ade6  excellens  laus  fuit ,  vt 
cum  Archycas  &c  Eudoxus,  Menechmufq; 
ad  inftrumenta  mechanica  folidi  «Juplica- 
tionem  reuocaffent  ,  a  Platone  grauiter 
fmt  repnehenfi  ,  quod  Geometri^  dignita- 
tem  ,  quae  in  fubftantiis  puris  at;  aeternis 
refidet ,  inter  quas  etiam  Deus  ipfe  eft  ,  ad 
fenfum  materiamque  reqocaflent :  namque 
&c  Deum  ipfum  maxime  efTe  Geometram, 
Geometrixque  intendere-  Nemefinque  ac 
iuftitiam  &c  rerum  diftributionem  quibus 
orbis  vniuerfus  gubematur ,  non  alia  eife 
quam  Geometricam  ipfam  rationem.  Ob 
id  etiam  Lycurgum ,  repulfa  Arithmetica, 
quss  squaliter  diuidic  bona  malaque  Geo- 
metriajm  amplexatum.  Philonem  autem 


dicere  folicum  ,  eam  folam  difciplinam  ido- 
la  veritatis ,  vehit  ex  nitidiflimo  fpeculo 
nobis  oftendere ,  atque  ea  caufa  inhzrentes 
agglutinatofque  fenfmbus  animos  auellere, 
ad  fummam  jecernamque  naturam  reuo- 
cans.  Ideoque  tanquam  metropolis  ma-  ^ 
thematicarum  ab  illocenfetur. 

Sufficiat  ha?c  recitafle  ex  tam  clarorum 
virorum  monumentis,  quaz  adillius  excel- 
Ientiam  pertinent.  Verum  quoniam  admo- 
dum  res  ipfa  obfcura ,  vt  video  ,  vobis  for- 
fan  videri  poifec ,  alrius  &  ex  initio  repe- 
tenda  huiufmodi  origo  eft.  Cum  vniuerfi 
formam  ac  molem  fummus  conditor  con- 
ftituere  vellec  ,  aptiifimam ,  &  ad  conti- 
nendum  &  ad  motum  illi  figuram  elegit. 
Porro  circularis  vtrique  propofito  apta  ad- 
modumvidcbatur  .•  namque  &  incontinea- 
do  omnium  maximeeft  capax,  &  in  motu 
neque  fubfiiit  ,  nec  premitur  :  quadrata 
enim  angulis  latera  difrumperet ,  rurfus  la- 
teribus  ab  angulis  dehifceret:  quamobrem 
circularem  ccclo  elegit:  qaa;  neic  conc  ufa- 
ret ,  nec  deftitueret  :  aptiffimam  vero  ad 
omnem  motum  :  namque  &  ea  qua:  om 
fimilitudinem  refert ,  iecundum  vnam  li- 
neam  tancum  motum  admittit :  circularis 
vndique  sequalis,  nullum  etiam  cx  motuura 
varietate  impedimentum  prxftat.  Quin- 
etiam  quod  &c  ad  nos,rurfufque  ad  feipfanij 
tam  squalis  eft ,  vt  nec  a  fine  principium, 
nec  ab  angulis  circulorum  partes ,  nec  k 
temporibus  motus  ipfi  difcrepent :  ftatuit 
aucem  omnium  vnum  idemque  medium, 
atque  tanta  fapientia  ,  vt  nihilo  variatis 
curfus  recurfufque  ccelis  fierent ,  ac  mod6 
tardc ,  mod6  veiociter  eadem  aftra  ferren- 
tur ,  idque  ftatis  locis  ac  temporibus  ,  vc 
&  rationeeadem  qua  facta  fuerant ,  Geo- 
metrica  fcilicet ,  comprehendant.  Inde  ad 
mctam  vique  cum  a  Sole  ablunt ,  fuperio. 
res  maxime ,  tunc  etiam  roaxime  retroce- 
dant :  cum  iHi  e  directo  fuperftant,  velocif- 
fimc  moueantur ,  eoque  congreffus  ille  /it 
diuturnior.  At  vero  etiam  cx  his  nccetle 
eft ,  vt  cum  redeunt ,  quandam  cum  Sole 
affinitatem  contraxiife  videantur.  Sic  Sc 
duo  inferiores  ciim  Soli  iunguntur  ,  auc 
progrediuntur ,  autretrocedunt  velocilJImc, 
&c  eorum  vis  miniine  diffipatur  a  Soie: 
tarde  autem,  cum  vel  vtrinque  ab  eo  ma- 
xime  abfunt.  Non  ne  &Luna  &  vniuerfae 
ftella;  Soli  quadam  motuum  fimilitudine 
iunguntur.5  Sc  tamen  nihil  diffimile  magis 
vtroque  eft,  altero  vix  fe  mouente ,  altero 
rapcim  atque  in  diuerfas  parces.  Atque,  vC 
vno  verbo  dicam  ,  hxs  vnaeft  fapientia,  vt 
femper  quidem  iifdem  mocibus,  nunqilam 
aatem  cadem  via  ferantur.  An  vero  in  iioc 
vel  Geomctricaratiodefiderata,  velmedio- 
criter  exprefla ,  aut  aiia  potius  potuir  fub- 
tilitate  erfici?  Sed  &c  in  his  qua;  elemente 
vocamus,  eandem  rotundicatis  racionem 
feruauic,  ytnec  corpus  extra  fuam  natura, 
nec  loci  naturaextra  corpus  elfet.  Adde  veio 
Bc  magnicudinu  &c  roboris  naturam  a:there, 
quod  leuiflimam  fubftantiam  haberet ,  ]o- 
cumquefupremum ,  ftatuic:  acterfa,quan- 
to  natura  hebetior,  eo  fubftantia  viribufq; 
denlior  eft:  reliquaiicin  vtroque^paributq; 
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diftin&ainteruallis,  in  medio  loco  colloca- 
uit.  Partitionem  autem  adfubftantiam  qui- 
dem  arqualem  vt  repugnantia  non  foluere- 
tur  :  ad  ambitum  autem  proportione  refpo- 
dentem  effecit.  Neque  enim  vel  cceleltes 
motus  tandiuadeo  fimiles  cum  ea  varietate, 
nec  elementorum  natura  cum  tanto  difcri- 
mineac  concratietate,  fi  proportionibus  ad 
libellam  firmatis  non  continerentur,  illxfa 
permanfiflec.  Cum  vero  omnium  vna  iiam-* 
ra  orbicularis  ac  rotunda  eflet,  alia  quidcm 
in  aliis  aptiffime  collocata  funt ,  in  ccelefti 
enim  corpus  duodecim  planis  ac  pentagoms 
fuperficiebus  circundatum  conftituitur ;  atq; 
ideo  cum  ad  fingulos  folidos  angulos  tres 
concurrant ,  pentagoni  etunt ,  &.  nouem 
trigoni  in  vno  quoquc  folido  fuperficiales.- 
atque  idco^centum M  octoginta  in  vniuerfo 
corpore.  Ex  his-  fexaginta  quidem  Ifofcelcs: 
fed  quorum,qui  fupra  bafim  anguli  funt,fin- 
guli  fapremo  dupli:  bafisautemlateramco. 
tinentium  portio  maior :  ac  eentum  viginti 
reliqui  Ifofceles  &c  ipfi ,  quorum  viceuerfa. 
latera  bafis  portiones  fint  maiores,  8c  folida 
proportionis  continuitate  confpicua ,  angu- 
liquefupremi  inferiorum  vnicuique  tripli.* 
hac  tanta  xqualitate  perpetua  cceli  confti- 
tutio,  ac  viciffim  infe  rediens  euafit:quorum 
verb  fingulorum  diftributio  in  orthogonios 
duos  numerum  efficit  partium  trecentarum 
&C  fexaginta,  in  quas  coclum  ipfum  diuidi  fo- 
let.  Atque  ctiam  his  planis  fuperficiebus 
duodecim  fignaobliqui  circuii  refpondent 
vniuerfo  orbe  in  cadiuifo,  ncc  inxqualia 
necdiffimilia  interfe,  vc  nec  pentagoni  in 
folido  corpore. 

At  verocum  fp haciicx  figurx  hoc  ex  om- 
nibus  maxirnc  congruac,  &ipfum  &  vniucr- 
fareliqua  cumfimulcoiflenc,  fphxrica,a  qua 
ortum  traxerant,  compleucrant  figutam.  Sic 
xtherexpyramrdib.  (  conos  aliqui  vocant) 
ifoplcuriiquc  triangulis  fabricatus ,  &  ipfe 
tamen  in  rotundam  euafit  figuram.  At  aer 
ex  corporibus  o&o  fuperficierum  trigonaru, 
cuius  tamcnangulifex  folum  foiidi,aquaex 
Icofaedris  corpora  hxc  funt  viginti  fuperfi- 
ciebus  duodecimque  folidis  conclufa  com- 
ponuntur:atqueob  id  xthcr  maximeacutus, 
aquaiabilis  &  inconftans ,  aer  quafi  medius 
inter  hos  eft  :  omnium  ftabiliffima  cft  terra, 
cubis  caagmcntata.  Hi  o&o  quidem  angulis 
fo!idis,fex  autemfupcrficiebus  conftant :  ob 
idque  aeri  contraria  eft  terr»,  &  igni  aqua, 
quod  angulos  extenfos  amplofque  habeant: 
atcubi  natura  immobilis  eft,  quod  grauiffi- 
ma  fit,necfummicate  bafimexcedat:namin 
pyramide  leuitas  ad  foliditacem  fupremarum 
partium  obftat.  In  reliquis  fuperiora  extta 
bafimfunt ,  atque  ideo  admotumper  fein- 
clinata.  Solus  cubus,cum  talis  fit,  immobile 
merito  fecit  terram;  ficut  &c  pyramis  cum. 
fola  fuperlicicbus  angulos  aequaueric ,  fimile 
omnino  xtheris  fubftantiam  fibi  ipfi  rcddi- 
dit,  cum  omnis  fupremus  xther  eadera  na- 
tura  fubftantiaque  exiftat.  Ac  ver6  in  duo 
decaedrocum  anguli&  fuperficies  multum 
diftarenc,  ftellas  &  fidcra  errantia  inccelo 
diuerfitas  hxc  peperit:  hxc  aute  non  obiter 
illi  infita  funt.-fed  tanta  cum  ratione ,  vt 
(  quemadmodum  aarrat  Ariftaceles  ^  fi  V«l 
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vnumamplius  adderetur  aftrum  coeio  ,  his 
quasnon  iuut,  aut  moueri  omr^no  nopof- 
fet,aut  tardius  ceite  progtederetur.  Si  igitur 
hxe  vniuerfa  tamdiligenti  ratione  funt  co- 
ftituta,  cumque  omnium  corporum  ratio- 
nalium  natura  numerum  impleuerit  fquin- 
que  enim  tantum  efle  polfunt )  illud  ver6 
quod  hxc  omnia  continet  figura  xmulatus 
inomnibus  eft,conftat'fummam  Geometrix. 
raticnem  maximum  Opificcm  inmundi  co-  J 
Ititutione  conferuafle:  nihilque  magis  illa  iu 
eius  conftru<5tione ,  imo  &  iola  illa.  fped\ari 
deberc.  Sed  forfita  quis  qu^rat,  num  ex  hac 
ratione  aperta  feptem  erraticartim  ratio  ha- 
beatur?  Certe  fic.itaque  atcentc  animaduer- 
tite,  quac  Sc  in  hoc  confummata  fuerit  ratio 
ipfa  Geometrica.  Si  lfofceles  in  circulo  def- 
cribatur3qui  in  duosalios,  5c  ipfos  ifofceles 
diuidi  poffit,bafis  prioris  neceflario  heptago-  v 
ni  latus  eft.  Manifeftu  eft  autero,  triplicem 
hanc  qualitate  5c  maxima  elfe  ^  peifecT:if- 
fimaatq;abfoIuta:quas  cum  heptagono  con- 
tineretur,  effecit  vt  non  alionumero  erraticas 
poffent  definiri ,  quam  eo  qui  has  omnes 
asqualitates  amplederetur.Rurfus  ea  in  flgu- 
ra  ambiente  quatuordecina  latera ,  hac  imi- 
tatus  eft  rationem :  nec  pluris,  qua:  minimu 
abefle  poteft ,  Mcrcurius.  diftat  in  fummo  a 
Solisreceflu,&Luna  duplicato  numero  die- 
rum  ad  locum  fuum  redit,  comunibus  etiam 
iundis  terminis,  ne  quid  ad  perfecT:ionem 
deeflet :  fic  hxc  ratio  feptenarij  nobiliffima 
fada  eft.  Rurfus  fi  trium  quantitatu,  quaru 
primar^  tertixaggregatum  adfecundamea 
ratio  ficqux  fecundscad  primam:  tum  ver6 
primx  &c  fecundae  ratio  ad  tertiam ,  qualis 
tertias  ad  fecundamlinea:iungatur,circulufq; 
trigono  circumfcribatur,  eritin  hoc  tiigono 
tota  heptagoni  ratio  abfoluta:namq;  prima» 
eademque  minor  linea,  heptagonilatus  eft: 
fecunda  ac  media  ,  quae  duobus  heptagoni 
lateribusfubjicituritertia,  qux  tribusex  vna 
parte:quatuor  autem  ex  alia  heptagoui  la- 
teribus  opponitur.  Quamobrem  cum  nulla 
maior  inter  tres  quantitates  proportionum 
fimilitudo  efle  poffit  quam  geminata,  coftat 
heptigona  figura  omnia  cccleftia,  &  quaecu- 
que  meliora  funt  inter  mortalia,  deberc  ter- 
minari.  Quare  cu  homo  non  dubie  vniuerfo 
ccsloque  refpondeat ,  folus  huic  figur^  etia 
refpondet.  Sed  mittamus  hxc&ad  propio- 
ra  propofito  noflroredeamus,  cum  illtid  vnu 
fit  argumentum  excellentiae  artis  :  NuIIum 
philofophum,  nullum  principem  hac  fcietia 
carcre  voluifle.  Omnes  tamen  putanc  morta- 
les  fatisfe  ornatos  efle,  cum  de  Geometricis 
fcu  rationibus  feu  machinis  abundc  difce- 
ptare  nouerunt.  O  clanffima  fcientiarum, 
gencrofiffimadifciplinarumj  fubtiliffima  ar- 
cium ,  nobiliflima  inuentorura  omuiura  hu- 
mani  generis:  tot  decora  ornamenia  tecum 
aflers,  vt  diuina  prorfus  dici  merearis.  Cuius 
argumento  efle  poteft  ,  quod  cum  reliqua* 
fcientix  cum  propofitis  prarmiis  profeflbri- 
bus  non  auclx  fint ,  velut  Medicina  poft 
Hippocratem,  philofophia  poft  Ariftotele; 
at  Geometriaob  fui  pulchritudinem,  hcmi- 
nes  inuenit  claros,  Sifui  ftudiofos,  qui  eam 
abfque  prasmiis  ad  apicem  perfe&ionis  de- 
tluxcre.      D  l  X  I. 
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//^«w  confcripfi  Rom&  menfeluiij  M.  D.  LXXH.  cx  plu- 
ribus  qux  iam  inuenta  a  me  vno  dumtaxat  proUemate  excepto 
collegeram  ob  id  vt  homlnes  modum  inttlligerent  non  folum  in  his 
fed  etiam  cunBis  aliis  difciplinis  inueniendi  problemata  tum  theo- 
remata  rerum  admirabilium.  Diuiduntur  traclata  htc  in  tria  ge- 
nera  :  in  ea  qu&  pendent  ex  inuentis  ab  aliis  (  nam  ab  aliis  nihil 
prater  primamaccepimus)  ejr  cfu&ex  frropriis  atcepimus :  &  in  ea  quorum  muentio 
ex  arte  magna  habetut  ,  demonfiratio  vero  adijcitur  <vt  non  tantum  fciamus  {  efi 
enim  fcientia  quA  pet  demonfirationem  habetur )  fed  vt  vmm  in  aliud  mutare  dif- 
eamus ,  idque appeilatur ,  fi  purum  fueritt  reflitutio,  Efi  autem  tripiex  genus.pro- 
fofitorumtTheoremayfrohlema  >&  yrZm.  Aitera  vtiiitas  efi  perfeftio  abfiiuta 
inuentimum  exeellentium  artis  magm  cuius  caufa  confiripfimm  Aliza ,  fed  perfe- 
tfius  hic  declaratun  non  oportet  in  huiufmodi  longius  verfari  fed  tantum  prodesi 
quantum  dubium  ejfe  potefi  vt  juffidat  docuiffe  caufam. 


Vefinitiones. 

PArallelipedUm  corpus  eft  quadrilateris 
fuperficiebus  fex  acquidiftantibus  com- 
pofitum.  Quod  vero  tribus  re&angulis  feu 
srqualibus  inuicem  omnibus  feu  non ,  com- 
muni  nominere&angulum  folidum  dicitur. 
Si  omnibus  xqualibus  cubus  .*  at  *\ic  iam 
notus  eft :  fi  duabus  quadratis  quatuor  re- 
liquis  tetragonis  longioribus  quam  voca- 
bant  coiumuam  quadratam ,  fcapum  nos 
iure  dicemus.  Sin  autem  breuiores  fint 
quatuor  insequales  quadratis  jwaoQ?  fi  om- 
ncs  inaequales  ebcof*^.  Et  ii  latus  vnum 
fit  xquale  iuobus  w  &  ex  his  compofita, 
fuperficies  fcaporum  oblongae  Trapezi.- 

Suppofta. 
Cumlinea  fuerit  bifariam  diuifa,  qua- 
dratum  ex  duobus  quadratis  partium  & 
fupedicic  dupla  vnius  in  aiteram  conflat  ; 
vnde  cubus  eius  ex  quatuor  corporibus» 
duobus  cubis  partium  &  duobus  corporibus 
tripiis  quorum  vnum  quodque  fit  ex  du£tu 
vnias  partis  in  aiterius  quadratum  mutu6. 
Cura  rec^a  fuerit  txifariam  diuifa,  quadra- 
tum  iliius  iateliigitur  conflare  ex  fex  fuper- 
ficiebus  quarum  tresfunt  quadrata  partium 
reliqua^  dupl*  fingula»  tetragono  ex  vpa 
parte  in  aliam.  At  ii  in  duas  partes  *  ac  vna 
m  4uaa  Eurfus  diuidatui:  coaftabit  totius 


quadratum  ex  quinque  fuperficiebus.  Vclut 
quadratum  A  B  qua:  fitdecem,  &c  diuifa  in 
tres  &  feptem  in  C  &  A  C  rurfus  in  quin- 
que  &  duo  &  conftabit  quadratum  B  Kex 
quadratis  C  D  F  G ,  G  C  &  duplo  C  D  & 


k 

duplo  A  G.  Et  hax  diuifio  feu  conftraaiQ  j. 
vocatur  t*<n*.  Cubus  igitur  diuifa  Jineain 
tres  partes  conftabit  ex  tribus  cubis  Vefut 
C  G ,  E  D  ,  F  G ,  Sc  acompfo  vtio  qaod 
fexcuplum  «ft  aw  vt  fint  iam  partes  nouem 
corpora  autemquatuor.  Ex  (apis  autcm& 
curtis  xvni.  fciJicet  corporibus  fot  conti- 
nentibus  x  v  1 1 1.  vt  fint  omnia  corpora  X  & 
&  ordine  eodem.  Iuxta  autem  diuifionem 
in  quinque  fuperficies ,  vides  quod  fuperfi- 
cies  K  H  B  quae  cffiaunt  vnam  efficerent 
duas/  funt  igitur  tres  Gubi  iidemquiprius: 
Acoropfi fex  ninjlominu*  cx  AL,LC  tn R 

Hi 


h3h  k  &ex  bc  ln  a  g  h  , , 
omnia    aucem  corpora  • 
X  X.  nam  parces  linee ' 
iij  &  fuperficies  VII.  igi- 


Propofitio  Prima. 
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tur  in  corporibus  quacuor  detra&is  nouem 
rebr.quricur  XII.  qua:  funt  fcapi  aut  ciirtaJ 

IALin  AE,GH,  CG,DE, 
C  L  in  A  G,G  H, 

jCB.inBHHk.FGC,  G. 


Qua:  funt  tria  corpora  :  omnia  feptem.  Cu- 
bi  conftru&io  bifariam  fimiiis  eft  quadrato 
dum  componicur  latus  eius  exduobus  ;  nam 
afliimatur  quadratura  ae  h  &  per  fecun- 
dum  fuppofitum  fic  cubus  eius  ex  cubo  a 
1  &  duplo  c  I  in  quadratum  f  g  &  a  1  in  I  c  g 
quas  cum  erunc  diuifa  per  a  J  exibit  qua- 
dratuui  a  c  h,  &  fimiliter  ex  a  i  in  a  g  &  a  1 
in  duplum  c  g  l  &  cubo  qua;  omnia  diuifa 
per  c  1  reddent  quadratum  a  c  h  f,igitur  cum 
quadratum  achF  habeatlatus  habebitag- 
gtegatum  iliorum  quacuor  corporum  latus 
Hoc  autem  erit  compofitum  ex  latere  qua- 
draco  f  g&  g  c  cuborum.  Et  tale  latus  qua- 
dratum  feu  primi  aggregati ,  feufecundi,feu 
tocius  cubi,  eft  quod  produeicur  ex  a  c  cota 
in  B£.  quadratam  a  1  pro  primo  aggregato, 
aut  c  1  pro  fccundo  vcl  a  c  totius  pro  late- 
ie  quadrato  cubi  a  c  vt  fi  ponas  al  XVI. 
c  1 IX.  a  c  XXV.  Akera  fimiiitudo  eft  quo- 
niam  dtuifolatere  cubi  vt  pote  ^.latere  64. 
in  j.&  i.  fiunt  per  primum  fuppoficum 
partes  quadrati  bafis  9.  i.&<5.  qua:  dufta 
in  4.  altitudinem  cubi  efhciunt  $6. 4. &  24. 
At  fi  quadrata  fuperficies  fit  <f4.  latus  eius 
erit  8,partesautem  6.  &  2.  conftituenteo- 
«km  ordine  3  6.  4.  &  24.  &  ita  fi  fit  eubus 
729.  latus  eft  o.quadratum  8r.  quod  fi  di- 
Uidatur  in  7.  &  2.  fient  partesquadrati  45,. 
4.&28.&  diuifo  27.9i.quadrata729.quo- 
niam  folida  funt  441 .  36.  &  zj^.fient par- 
tes  21.&  <J.&  fuperficies  44 r.  36.  &2j2. 
vt  prius.  &  21.  ac  6.  funt  in  proporcione 
tripla  ad  7-&  2.  quoniam  ^t.cu.  27.eft  3.  & 
ah«  in  dupla ,  quia      cub.  8.  eft  2. 

Troblematum  Genem. 
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■pRimum  eft  fcite  theorematum  iy  . 
X.  yZsur.  Problematum  autem  fcire  &  ope 
rari.fcire  autem  mulcifariam  dicicur,  alia 
quidcm 1  excommunibus  qua;  proximafunt 
principiis  &  ob  id  notiflimis  tum  ob  id  & 
quia  proxima  notiffima.  Cuiufmodi  funt 
qua:  ab  initio  dcmonftrantur  ab  EucIide.Poft 
que.  eaqux  ab  ilHs  funt  remota  vt  quat  in 
Decimo  libro.  Tertio  loco  funt  quas  prin- 
cipiis  minus  notis  pendent  vcquas  moxdo- 
hehlemapr.  cekimus.  Cuiufmodi  funt  etiam  quae  a  mo- 
nade.  Quartoloco,  quae  demonftrantur 
per  iuP*sam  vt  in  arce  magna  pleraque. 
Quinto  quas  ex  hif  pendent,  &  ad  *9&ifltm 
pertinent  non  tamenipfaper  fe  denionftra- 
ta func  vt  finc  ipla  vlcimo  qufe  pro  veris 
habemus  ,  &  talia  exiftuuc ,  non  tamen 
caufam  notam  habemus.  propofirum- 
igituc  in  hoc  libro  qusecunque  funt  in 
vkimis  feu  huais  argutnenti  feualterius  re- 
T m.  JK 


uocare  recro  &  ad  priora  vt  ex  poftremo 
ad  quintum  &  fi  licec  adquartuin  &  ex  ter- 
cio  ad  fecundum  vei  ad  primum,hoc  aucera 
feljciffime  continget  fi  principia  affumpta 
qu?  in  certio  urdme  pleraque  funt  Aa&ngJm 
ad  prima,  vel  ex  primis  reuocare  auc  olten- 
dere  potuerimus,  aut  diifoluta  in  partes  de* 
ducere  ad  omnino  pec  fe  nota  ;  fic  enim 
doctrina  harc  &  qiue  per  eam  perceperi- 
raus  feu  ab  aliis  aflumpfimus  firmiorafient 
&  clariora  tum  illuftria  &  magis  commu- 
nia.  Siquidem  prima  talia  funt  fimul  &  per 
fenota.  Exemplum  in  medica  arcef^x  al- 
ba':cibus  albus ,  wo%K«t  vrina  rubra,  phre- 
nifis.  Non  dixeris  obftruclionem  n&m  iri 
aliquo  horum  definit. 


PRIMVM  PROBLEMA 
Propositio  Prima. 

Inter  duas  propofitas  rettas  lineas  dms 
mediasin  continua  proporticne  Geo- 
metrioe  inuenire. 

HOc  eftinuencum  Archits  Tarencini 
Pythagorici  :  ex  quo  peripicuum  eft 
quantum  iam  eo  tempore  ilii  callerent  Ma- 
thematicas ,  cum  pofteri  vuc  problema  in- 
aenire  poflenr.  Sit  ergo  a  r  Iongior  quam 
fuppono  pro  diametro  &  in  eo  circulo  col-  4; 
locata  producacur  donee  occurrat  contin-  * 
ti  b  dintelliganturque  tria  corpora  femicy- 
iindrus  erectus  ad  perpendiculum  cuius  ba- 
fis  a  b  c  femicirculus  fic  a  c  b  E  &  femico- 
nus  qui  fic  circumdudo  Orthogonio  a  b 
d  &  vbi  rurfus  cadic  in  planum  a  d  fecet 
periferiam  a  b  c  in  f  &  rurfus  incelfigatur 
femicirculus  a  b  c  eredus  in  fiiperficie  a  b 
c  e  plana  circum  duci  manence  puncl:o  do- 
nec  a  b  fuperftet  fibi  ipfi  ad  perpendicufam 
in  pun&o  a  &  creabitur  quarca  pars  cuiuf- 
dam  corporis  anonymi.  Iftorum  crium  cor  per 
porum  iuperficies  extremae  fecant  fe  binse 


&  bfna;  in  Iineis  quia  a  b  eft  longior  orani- 
bas  lineis  qusfuntintra  cylindri  dimidium 
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Ex  hoc  confta:  quod  minot  inuenca- 
tarum  mediarum  fcilicet  a  m  eft  in 
plano. 


&  etiafn  pluribijs  partibus  femiconi.  Igitur 
fedYio  coni  &  cylindri  &  corporis  anonymi 
cum  fint  linea:  elicae  feu  fpiias  le  fecabunc 
in  vno  pun&o  tantum  quod  fit  g,  erit  ergo 
a  g  in  fupsrficie  femicirculi  erecli  qui  tunc 
dicacur  a  b  g  &  in  fuperficie  trigoni  a  b  d. 
Ducatur  igkur  ferntciicuius  c  f  eo  quod  eric 
Kquidiftans  bafi  coni  &  vbi  fecat  a  g  pona- 
tur  fc  &  ducatur  c  f  refta  &  vbi  fecat  a  Ii 
ponaturl&  vbi  a  h  quse  eft  in  plano  fecat 
a  b  c  periferiam  ponatur  m  &  ducantur  k  I. 
?er  8.  fexti  &  k  m  &  g  h  &  g  03  quia  e  k  f  &  a  g  h 
'EUm:  funt  ad  perpendiGuIum  fupcrplanum  ex  fup- 
pofito  &  communis  fe&io  eorum  eftkl 
eo  quod  vterque  terminus  eft  in  vtraque 
fuperficie,k  enim  eft  in  a  g  &  a  g  in  fuper- 
ficie  a  g  h,igitur  k  l  eft  ad  perpendiculum 
fuper  planum  ;  igitur  left  media  inter  f  1  & 
1  c  ,  quare  inter  a  l  &  1  m}igitur  duo  trian- 
gulia  k  1  &  k  1  m  fimiles :  igitur  angulim 
kl  &  k  i\  «quales  &  quia  l  reotus  eft  duo 
anguli  1  k  a  Sc  I  a  kaEquales  re£to,igitur  m. 
k  1  &  lk  efiiciunt  reclum.  fimiliter  &  h  g  a 
reccus  &  communicant  in  angulo  k  a  h  vt 
etiam  k  a  higitur  a  h  ad  a  g  vt  a  g  ad  a  m  & 
amadafcj  atah  eft  eadem  feu ocqualis a 
b  &a  k  a:quaiis  a  c  cum  prodeant  a  centro 
circuli  c  k  f,igitur  a  m  &  a  g  funt  media; 
continuse  inter  datas  a  b  &  a  e  &  quia  non 
reliiiquitui  dubium  ,nifi  quod  g  ra  fit  ad  per- 
pendiculum  &  cadat  in  orcumferentiacir- 
culi  acb  dico  quod  vtrumque  eft  neceffa- 
rium  quia  g  iam  fuit  m  circumferentia  cy- 
lindri  &  duciturad  m  bafim  cylindri  etiam 
cylindrus  erat  ere<5tus  ad  perpendiculum  fu- 
per  planum  ideo  illa  tria  funt  connexa. 

Secundum  proUema  fropofitio  Jecunda. 

Propofitis  duabus  lineis,"  parteque  vnius 
detradla  &  alteri  addica  quantitates  excef- 
fus  partium  mutuo  detrahere  aque  addere 
tum  quando  proportio  aggregatorum  adfua 
refidua  aggregatorum  eorumdem  aggrega- 
torum  ad  alia  refidua,  eadem  vndemanife* 
ftum  eft  hoc  fieri  non  poffe neque  in  eifdem 
neque  mutuo  nifi  aggregata  inter  fe  &  re- 
fidua  fint  aeqwsiia.fint  duae  lineae  ab&cd 
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&  fit  differeiuia  earum  d  g  &  fumatur  vna 
pars  a  b  maiorfo  quz  fit  a  e  quam  addo  c  d 
vt  fiat  tota  c  f  volo  partem  abfcisrdere  ex  c 
d  5c  addere.ad  a  h  vt  fic  qu£  ablciiTa  eft  d  h 
&  tota  addita  ak  ita  vt  iit  proportio  cfad  b 
e  velut  a  k  ad  c  h.  abfcindo  de  g  diffren- 
tiam  ex  d  f  parte  addita  &  relinquatur  g  f 
fiac  ergo g 'h  ;equalisgf&  fimiliterbkea 
igitur  &  d  f  differunt  ab  hd  &  kb  in  dg, 
ergo  in  difFerentiaa  b&  cd,cania  igitur  elt 


difterentia  qnantitatum  a  b  &  c  d  quanta 
partium,  igitur  per  communem animi  len- 
tentiam  a  k.  &  c  f  funt  squales  cum  ad  c  d 
addiderimus  d  f  vt  ad  a  b,  b  k  &  ita  c  h  eft 
aequahs  b  e,ergo  proporcio  cf  ad  b  e  eft  vt 
ajc.  c  h  &  per  eandsm  c  f  ad  c  h  vt  a  k 
ad  b  e. 

Corollarium  fic  patet :  fit  vt  c  1  minor  peryllm. 
vel  maior  c  h  fit  ad  quam  a  n  fe  habeat  vt 
c  f  ad  b  e,fiergo  d  1  eft  maior  d  h  erit  maior 
g  f  quare  maiorb  k&  viciffim  fi  minor  mi- 
nor  :&c  fi  d  1  minor  ergo  c  1  maior :  &  h  d  I 
maior  c  1  minor  :quaie  fi  a  n  maiorcl  mi- 
nor  vel  fi  a  n  minor  c  1  maior ,  minor  ne- 
ceflario,  vel  maioi  proportio  cf  ad  b  e  vel 
ad  c  h  quam  a  n  adc  1  feu  ad  fua  refidua  feu 
mutua  quod  eft  concra  fuppofkum. 

Primum  T heorema  Propofitio  tertia. 

Cum  vei6  fuerint  dua:  quantitates  in  duas 
fingulce  diuifa:,  erit  quod  fub  prima  primi 
ordinis  &c  tertia  fecundi  ordinis  cum  eo  quod 
fub  terda  primi  ordinis  6c  fecunda  fecundi, 
sequale  ei  quod  ex  prima  fecundi  ordinis  in 
tertiam  primi  cum  eo  quod  ex  tertia  fecun- 
di  in  fecundam  primi  &c  viciffim. 


Sit  a  prima  primi  ordinis  diuifa  in  b  fe- 
cundam  &  c  tertiam,d  vero  prima  fecundi 
ordinis  diuifa  m  e  &  f  fecundam  &eertiam 
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dico  quod  fit  ex  a  in  e  cum  eo  quod  ex  bin 
f  sequale  fore  ei  quod  ex  d  in  b  cum  eo 
quod  ex  e  in  c  &  rurfus  quodex  fin  acum 
eo  quod  ex  e  in  c  ei  quod  ex  e  in  d  &  ex  f 
in  e,conftat  enim  quod  f  in  a  squiaalet  f 
in.  o  &  c  adde  c  in  f  d  vero  in  c  ei  quod  ex 
cin  e  &  f  adde  bf  &  fientvtrinque  eadem. 
idem  de  (ecunda  parte. 

Secundum  Theorema  Propojitio  quarttt. 

Si  Trapezum  cuius  Iongitudo  iatitudine 
triplo  m2ior  fic,  in  tres  partcs  diuifum  fue- 
rit  quarum  fecunda  prioris  dupla  fit ,  pri- 
'  ma  autem  quadrata  quse  poteft  in  tertiam 
cum  latere  primae  4  latus  cum  fit  totius  fu- 
perficiei  detra&o  duplo  lateris  ctjbiciin 
refiduum  iateris  tertiae  partis  &  cubi  quod 
eft  latus  primx  partis  :  corpus  totum  cum 
altitudine  primae  3  res  aequales  numero  & 
cubo  :  neceHe  eft  cubi  latus  du6tum  in  reli- 
quura  fuperficiei  producere  numerum  sequa- 
tionis. 

Sit  fupcrficies  a  f  prima  quadrata,fecun- 
da  e  f  illi  dupia,  tertia  e  c  ttapezus  vel  quia 
e  c  fit  minor  aut  maior  a  f  Jatus  e  c  fi"t  e  h 
duplum  d  h  in  d  a  d  h  fuperficiei  totius  a  c 
dempta  fhlatus  f  d  g  cubus  aeguationis  ad 

cuius 
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Cttiusktus  eftrei  azftimatio.  Cum  ex  illo  iu 
f  c 


g 

h 

corpori :  erunt  dao  corpora  qua?  ex  lateribus 
quadratorum  mutuo  fiuntin  ipia  quad.aca 
pariter  accepta  dimidio  corporis  propofiti 
aequalia. 

Sint  quadirata  ab,  bc  pofita  ad  diame- 
trum  quadrati  a  c  ica  vt  ipfum  compleats 
etitque  b  dlatus  b  c  ,  b  e  latus  a  b  d  e  latus 


refiduum  fiet  numerus  rerum  quod  omifium 
eft  nefcio  quomodo.  Supponatur  ergo  & 
artumatur  quodneceflarium  eft  vt  a  d,  ducla 
in  a  c  ,  detrafta  a  f  h ,  id  eft  in  fuperficiem 
g  e  c  producat  numerum  azquationis.  Nu- 
merusergo  producitur  ex  g  d  ind  f  du&o 
re&angulo  in  lincam  compofitam  ex  g  d  & 


duplo  fd.fi  igitur  d  f  confticuatur  binomiu 
aut  recifum  Sc  d  g  numerus  tunc  e  c  ,  erit 
numerus :  &c  numerus  aequationis  compo- 
fitumex  «ffffl  nam  producitur  vt  vifum  eft  ex 
%  S'  S  ^  ^  in  d  g  &  inde  in  f  d,  f  d  autem  Sc 
d  g  componunt  f  g. 

Scholium  frimum. 

Quod  autem  aflumpcum  eft  fcilicetquod 
(1  fuperficies  f  b  eflct  numerus  rerum  &  ex 
latere  c  c  in  e  f  fiat  numerus  acquationis 


quod  latus  e  c ,  erit  res  conftat  quoniam  ex 
b  e  in  c  e  fit  cubusex  definitione ,  ex  b  c  in 
e  f  numerus  sequationis  ex  fuppofito  &  b  f 
fupponitur  mumerus  reru  &  ex  b  c  in  b  f  fit 
quantum  exbeince&ef  pariter  accepta, 
igitur  b  e  eft  res  quod  erat  demnnftrandum. 


holium  Jecundum, 


Et  quia  fupponicur  res  binomium  vel  re- 
cifum  &  numerus  sequationis  numerus  ve- 
re ,  &  ille  fit  ex  a  d  in  g  e  c  ,  ergo  g  e 
c  eft  binomium  &  recifum.  Cum  tota  fuper- 
licics  fit  numerus  fcilicet  rerum  igitur  a  f 
eft  contrarium  g  e  c  fcilicet  vnum  bino- 
mium  alteram  recifum. 

Tertium  Theorema  Propojitio  qumta, 

Si  circa  Diametrum  quadrati  duo  qua- 
drata  in  dire&um  coniunota  conflituta  fint 
corpufque  propofitum ,  fuerint  autem  duo 
parallelipeda  rc&angula  ex  quadracis  in  al- 
terius  latera  fimul  iundta  aequalia  dimidio 
corporis  propofiti  ;  erit  cubus  totus  ajqualis 
corpori  propofito  cique  corpori  quod  ex 
latere  quadrati  totius  in  ambo  quadrata 
producitur.  Quod  fi  cubus  totus  zqualis  fit 
iolido  alicui  Sc  ei  quod  fic  ex  latere  fuo  in 
duo  quadrata  eodem  modo  circa  diametrum 
conftituta  qua?  totum  quadratum  complent 
Tom.  ir. 


a  c ,  fint  autem  duo  parallelipeda  ex  e  b,  iri 
bc,  bd  inabarquaha  dimidio  corporis  f 
•  g ,  quod  fit  f  dico  cubum  d  e  lineae  sequa- 
lem  effe  ei  quod  fit  ex  d  e  in  a  b  ,  b  c  qua- 
drata  cum  corpore  f  g  toto.  quod  fi  fuerit 
cubus  d  e  jcqualis  corpori  f  g  cum  eo  quod 
fit  ex  d  e  in  ab  &  b  c  dico  qubd  mutua  ex 
bdinab&beinbc pariter  aecepta erunt 
arqualia  f ,  cum  enim  cubus  d  e  fit  «qualis 
cubis  d  b ,  b  e  cum  triplo  mutuorum  b  d„ 
in  ba  Sc  b  c  in  be,haec  autem  mutua  bis 
fumpta  fint  aqualia  ex  fuppofito  corpori  f  gj 
erunt  cubi  b  d,  b  e, 
cum  mutuis  femel  b 
ein  b  c  Sc  b  d  in  b  a, 
cV  corpore  f  g  aqua- 
lia  cubo  d  c:  at  cubi 
bd  ,  &c  be  cum  mu- 
tuis  lemel  b  e  in  qua- 

dcatum  b  c  Sc  b  d  in  quadratum  a  b  funt 
squalia  eiquodfitexd  e  in  a b,b  ceoquoi 
ex  d  e  in  a  b  fit  cubus  a  b  &r  mutuum  ex  b  d 
in  a  b  Sc  ex  be  in  b  cfit  cubus  b  d  Sc  mu- 
tuum  b  e  in  b  c,  igitur  cubus  d  e  eft  asqualis 
ei  quod  ficexde  inab&be  quadratacum 
corpore  f  g  quod  efl  primum.  Conuerfum 
etiam  ex  hoc  per  fe  eft  manifeftum  nam 
cubu,,  fit  requalis  f  g  Sc  ei  quod  fit  ex  d  e  in 
a  b,  b  Cj  Sc etiam  cubis  b  d  Sc  b  e>  cum  tri- 
plomutuorum,quod  autem  fitex  d  e  in  a  b, 
b  e  eft  asquale  cubis  b  d  6V  b  e  cum  mutuis 
femel  fequitur  ex  communi  fententia  quod 
duplum  mutuorum  eft  aequalcf  g,igitur  talia 
mutua  cum  fint  dimidium  talis  dupli  erunt 
aequalia  dimidio  f  g.i.f. 
Ex  hoc  igitur  fequitur  quod  cum  id  quod 
fit  ex  b  ein  a  b,  b  c  fit  quadratum  d  e  quse 
cft  latus  cubi  totius  fumpta  fecundum  nu- 
merum  a  b  Sc  b  e,  quod  fi  extahbus  mutuis 
femelfiataliquaquantitas  puta  f  quod  du- 
plumeius  quantitatis  fumptum  vt  numerus 
Sc  cum  numero  rerum  sequali  duobus  qua- 
dratis  propofitis  quod  hac  aequabuntur  cubo 
illi  &  conuecfo  modo.  Si  iguur  fuppona- 
musquodab&  bc  gratia  exempli  13.  Sc 
mutua  iun£J:a  fint  50.  id  eft  corpus  f  erit 
totum  corpus  f  g,  ideft  duplum  Sc  eft  6c- 
cum  rebus  15.  numero  «qualia  toti  cubo 
de.  Igttur  argumentum  valebit:' cubus  d  e, 
eft  aequalis  ij.  rebus  ^o.  igitur  fi  ex  1?. 

P  p  _j  fece-* 
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fecenmus  duas  partes  ex  quibus  in  fy.  fuas 
t  mucud  riat  30.  dimidium  60.  illarum  par- 
tium.  fy-  iun&a?  erunt  squaies  d  e  .i.  rei  $c 
viciffim ,  ii  ex  13.  fecerimus  duas  partes  ex 
quibus  in  fc.  mutuo  fiat  30.  duplum  30. 
quod  eft  60.  cum  1 3.  rebus  erit  aequale  cu- 
bo  aggregati  radicum  eiurmodi  parcium  .1", 
lineE  d  e ,  cum  ergo  acceperimus  gratia 
exempli  18.  res ,  manifefturn  erit  ex  de- 
monftratis  111  libro  de  proporcionibus  quod 
maximum  corpus  cui  poffinc  calia  mucua 
ffquari ,  eft  illud  quod  fic  ex  dimidiis  in  ra- 
dices  feu  latera  mutua  pariter  acceptis  :  igi- 
tur  non  poterit  elle  f  maius  54.  qui  fid  ex. 
5>.  dimidio  1  8.  in  3.  mutuo,  igitur  totum 
1  corpus  f  g  non  poteft  elle  maius  duplo  54. 

qui  eft  108.  Pocerimus  igitur  exrendere  fo- 
lam  iftam  demonftracionem  ad  hoc  proble- 
ma.  fac  ex  18.  duas  partes  ex  quarum  ductu 
vnius  in      aLterius  mutuo  fia/it  54.  &  in 
omni  inferiore  numero  ad  54.  igitur  cubus 
poterit  aequari  18.  rebus  &c  108.  &  cuilibet 
numero  infra  1 08.  .i.  duplo  ei  quem  mucua 
producere  polTunt.   Capiculi  autem  cubi 
^qualis  rebus  6c  numcro  regula  inuenta  , 
fatisfacereincipicin  ig.rebus  a  numero  qui 
poffit  diuids  ia  duas  partes  qux  producanc 
2.16.  cubum  6.  tertiac  partis  numeri  rerum 
&  ifte  numeruseft      864.  nam  diusdi  po- 
teft  in  ^t.  116.  &  fy.  2  \6.  qu*e  inuicem  du- 
£ta:  producunt  2X6?%.  autem  864.  eft  mi- 
nor  30.  &  eius  ergo  capituli  quod  eft  a  3®. 
vfque  ad  10 S.  habemus  &  regulam  datam 
&  ci  latrsfacit  demonftiatio  adduclaa  108. 
autem  fupra  facisfacic  regula  inuenta  fed 
demoftratio  prsefens  non  attingit ,  quoniam 
non  licet  facere  ex  18.num.reru  duaspartes 
ex  quarum  du&u  vnius  in     alterius  mutuo 
fiat  plufquam  54.  fed  cum  fupra  habeamus 
Cuhus ^^regulam  generalemnon  opus  habemus  hac 
IL  ic8.  re.  demonftratione ,  fed  a  30.  infra  reguJa  non 
\aSm  fatisfacit  ,  hxc  autem  demonftratio  fatisfa- 

cit:  cum  ergo  in  parte  media  .i.  a  50.  ad 
f.ioi.reg,  108.  pcr  regulam  inuenerimus  demonftra- 
non  T>em.  #  tionem  Geometricam  ,  quae  inicruiec  vc 
^f&dlm  ^**  Parc*  inferiori  capituli  in  qua  numerus 
Ajo.  infrk  e^  paruus  illa  inferuiet  parti  nondum  in- 
detn.nonreg,  uenta:.  Et  refoluitur  quarhtum  in  hoc,  fac 
ex  eo  duas  partes  Geometrice  ,  feu  diuide 
fuperficiem  ab  ,  in  duas  partes,  quaeducl;» 
viciffim  in  la«era  cfficiunc  corpus  quod  non 
litmaius  quadrante  cubi  aggregati  radieum 
quadratarum  dimidiorum  ■,  feu  cubo  tocius 
numeri  radicum  diuifo  per  quadruplum  cubi 
Tjz.  quadratae  medietatis  eiuidem  :  feu  eun- 
dem  cubum  diuifum  per  ipfum  numerum 
duclum  in  r;.  quadiatam  dupli  fui  quod 
idcm  eft.  Velut  fi  numerus  rerum  eflet  12. 
cubus  eius  eflet  1728.  qui  diuifus  per  12. 
ductumin  ^i.  24.  &  eft  fy.  3451?.  producic 
°RL-  864.  Idem  prouenit  diuifocubo  aggre- 
gati      6.  6c  6.  6c  funt  ^.24.  cuius  cubns 
1       ^ft  fy.  13824.  per  16.  Eteft  accipere  qua- 
drantem.idem  etiam  prouenit  diuifo  cubo 
i2.qui  eft  17 28.  per  quadruplum  cubi  qt. 
quadraraemedietatis  eiufdem,  medietas  enim 
12.  eii  cuius      quadrata  eft      6.  &  cubus 
fy.  emsicilicec  6.  eft  y..  u6.  cuius  quadru- 
piumeft^.  345<J,diuidcergo  1728.  por  fy. 
345"^-  cxcunc      8^4.  vc  pnus. 


qvartvmtheorema. 

T>e  mtdtiplici  diuifam  ParMipedorum 
yr<ecipue  Rectangulorum. 
Propositio  Sexta. 

QVadratum  diuifum  ad  diametrum  & 
fimiliter  trapezus  &  omne  parallclo- 
grammum  in  quatuor  parallelogramma ,  fi 
linc  eirca  eandem  diamctrum :  quorum  duo 
fint  fimiliatoti  &  mter  fe ,  reliqua  intcr  fe 
aequalia.  Nec fafta fedione ,  puta  per  hfk 
potcft  fieri  feclrio  atibi  quam  m  vno  pundo, 
quia  non  nifi  vbi  diamecer  fecac  illam  linea, 


puta  per  h  f  k  &  etiam  quod  fic  per  vnam 
diametrum  non  fit  per  aliam.  Ide&  conuc- 
niuntin  tribus  his  omnia  parallelograma 
&  quadrata  &c  reftangula.  Sed  differuni: 
quia  quadrata  non  habent  nifi  vnum  latus 
magnitudinediffcrens  &  duas  partes  linearu: 
parallelograma  autem  reliqua  cum  habeanc 
duo  latera  magnitudine  differentia  poffunC 
habere  quatuor  parces  linearum  magnitudi- 
ne  differentes  f  e ,  f  k ,  f  g,  &  f  h,  &  idem 
11  fint  rec^angula.  Differunr  etiarn  quoniam 
redangula  funt  minora  quadratis  fi  fint  ae« 
qualis  ambitu.s.  R/iomboides  quoque  re- 
ctangulis  (\  lacera  fint  aequalia.  Et  quanto 
anguli  fuerint  diftantes  m»gis  a  rectis  e6 
etiam  inter  fe  minora.  Et  idem  de  corpori- 
bus  eadem  ratione  ,  fed  ioquamur  de  GjJidis 
primum  rectangulis. 

Incipiamus  ergo  a  quadrato  abc  d  ,  di- 
uifo  ad  diametru  in  f  &  docuimus  al.as  hcri 


ocl:o  corpora ,  duos  fcilicet  cubos  ad  diar 
mecrum ,  &  tria  folida  inuicem  «quaJia  & 
aliatotidem  ajqualia,  ex  ce  in  quadratum 
d  e  ,  Sc  totidem  ex d  e  in  qaadratum ce,& 
duo  quidem  circumdabnnt  cubura  c  t  f  ,& 
erunt  fcapi  fuperinfiftentes  cubo  cef,  curn 
eadem  altitudine  quafi  iacentes ;  alterum 
eft  Kolobos  fuper  a  £,  altitudine  c  e  ,  &  ita 
totum  corpus  fubiacens  erit  cuius  fuperfi- 
ciesqua;  eft  bafisab  cd,&  altitudo  ce,& 
fuperior  fuperncies  quadraca  xqualis  abcd, 
circum  circa  quatuor  fupeificiej  xqazles 

cg, 


Exsereton  Mathematie.  451 


cg,  quse  ipfum  corpus  ambiunt.  Aliud 
corpus  eft  firaile  huic  compofitum  ex  cubo 
af  g  &dsobiw  colobis  a  fg  iuxta  akitudi- 
ne  c  e  &  icapo  medio  inter  colobos  erefto 
fuper  c  e  f  &  haec  funt  duo  corpora  quibus 
componitur  cubus  quae  habent  radicem 
quadratam.  Et  hxc  compofitio  eft  fimilis 
ctiam  illi  qus  in  fingulis  reoUnguIis  aiiis. 
Difcrimen  tamen  eft.  t  ^ 

Sin  autem  fint  parallelogramma  «ju/a^ 
quoniam  ex  dtctis  corpora  per  quae  ttaniic 
diameter  funt  fimilia  toti  &  inter  te,ponan- 
tur  tres  fuperficics  loco  eius  qu«  eft  in 


africudinis  cum  finC  «que  alca  occupabunt 

cotum  cubum  per  tranfuerfum.  Sed  fi  alti- 

tudines  fint  asquales  ,  fcd  quod  eft  refiduo- 

rum  fcaporum  non  fit  acquale  altitudini  al- 

terius  cubi,non  poterunc  complere  cubi 

tranfuerfam  Utitudinem,  fed  continebuntur 

afcapo  aut  wwfffquianon  poterunt  habe- 

re  altitudinem  cubi.  Et  quoniam  quejibet  Ptrprimg 

talia  corpora  poterunC  arquari  fingulis ,  vel 

vno  cotali  appellantur  ob  hanc  fimilitud^ 

nem  fecundara  Ifolipa  fecunda. 

SCHOI.IVM. 

Supponatur  ergo  cubus  abcdi7defg 
8.  eo  quod  bafis a  b  c d  eft  9,d  ef  g  4.  ergo 
Ifohpa  priraa  eum  habeant  altitudinem  h 
d  qys  eft  «qualis  b  e  aliter  non  eflcrit 


fupremo  wxcf»  eleuata  ajquidiftarfter  a 
plano  m  no  p  a  dextra  in  hniftram  q  r  f  t 
loco  eius  quae  ab  ante  retro  a  g  c  h.  Et 
terii.tUm.  quoniam  duo  corpora  cfrca  diamecrum  funt 
fimilia  toti  &  inter  fe  crunt  partes  linearum 
a  g,  g  b  :  itemque  d  h,  hc&an,  kc, 
interfe  (imiles  :  cjuare  folida  parallelograrna 
tria  &  tria  vt  in  cubo  ad  rnguem  inuicem 
arqualia  &  eadem  ratione  &  fitu  collocata 
vt  in  iilo  t  fed  t\  non  eflent  circa  dimetien- 
tem  non  eflet  aHquid  horum  neceflarium. 
Omne  igitur  foiidum  parallelipedum  ex 
quatur  folidis  componitur  velut  &  cubus, 
&  diftributio  eftad  vnguem  vt  in  cubo  ,  & 
d  quis  objiciat  qu6d  poterunt  efle  etiam 
pauciorapropter  asqualitatem  partiam;  dico 
quod  eft  verum  fed  multo  fspius  plura  3 
quia  omnis  minima  dirTercntia  abeaexacls. 
ptoportione  cft  fufficiens  ad  impediendum 
hanc  dedu&ionem  ad  quatuor  partes;  Adeo 
vt  vere  vix  vnquam  contingat.  Propterea 
melios  eft  id  dicere  quod  ratione  probatur 
&  vere  ita  eft. 
"4..        Diuiduntur  etiam  cubi  in  Ifolipa  prima 
&  duo  fupplementa:  &  ipfa  dicuntur  mutuo 
non  fingulari  numero  ficut  focer  &  generi 
quia  non  poflnnt  efle  nifi  per  vnam  lineam 
coniungantur  a  fummo  ad  infimum ,  &  ha- 
bent  quadtatas  bafes  &  akltudinem  cubi 
continentis  illa.  Et  ambo  conftant  ipfo  cubo 
qui  eftpars  &fcapo  aut  waoCw  qui  eft  iuxta 
akitudinem  alterius  cubi. 

Ifolipa  vero  fecunda  dieuntur  corpora 
feufcapi  squales  cubispartium  qui  cora- 
plentcubum  integcum,ipfa  autem  non  com- 
plent.  Quia  vt  dixi  ad  hoc  vt  fint  Ifo- 
lipa  prima  neceflarium  eft  vt  fmc  pri- 
mum  duo  fcapi  &  hoc  eft  commune  cum 
fecundis  :  &  quod  fint  compofiti  ex  cubo 
&  corpore  cuius  bafis  fit  bafis  cubi ,  altitu- 
do  ver6  latus  alterftg  cubi  :  cumque  hoc 
fueiit  calia  corporaTOn&a  pet  lineas  totius 


A   b    G    D  H 

D    E    F    G  H 

D  H  Iinea  communis  illos  ajquaiis 

B    D  E. 

«que  alta  cum  cubo  toto  erunt  45.  &  10. 
du&a  Wca  b  e  quas  eft  5.  in  9  cV  4.  Ec 
taliaincluduntur  cubo  vt  di6>um  aft  fedip- 
fafunt  etiam  xqualia  cubis  fcihcet  4$.  Sc 
xo.  quorum  latera  funt  ^t.cu.  45.  p-^-cu. 
20.  tales  autem  induduntur  &  ipfi  cubo^» 
cu  4«.  P ■  cu-  ao.  qua:  eft  6$-  p.  cu. 
48tfooo.p.^ca.  1093.  500.  Ergovides 
quod  omncs  cubihabent  fualfohpa  pnma 
&  omnia  ifolipatam  prima  quam  fccunda, 


0     e  s 


A   B    C    D  H 

D    E    F  G  H 

D  H  linea  conamunis  eorum  multo 

longior  BDE^  lateribus  cuborura 

iun&is. 

habenc  cubos  sequales  qui  cubo  vni  inclu* 
duntur.  Et  tales  cubi  denuo  haberit  Ifoli- 
pa  fua  prima  (  quia  funt  illorum  partes) 
quae  neceffario  vni  cubo  includuntur.  Ncc 
tamenjlfolipa  feciinda  pofliint  includi  cubos 
fub  propria  formarcum  repugnet,vtrum  au- 
tem  pelEnc  verti  in  duo  Ifolipa  piima  eiuf- 
dem  quantitaCis  infra  modym  docebi-» 
mus. 


PP4 


4 5 2  Exsereton  Mathematicorum. 


Prima         Propofitio  feptima. 

Si  ferinc  duo  cubi  nota;  fuperficiei  la- 
teram  3  noti  erunt  8c  ipfi  cubi,  *  fint  duo 
cubi  a  b,  b  c  fimul  iun&i  noti  :  &  fint  k- 
tera  eorum  qux  conftituuntfuperficiem  no- 
tam.  Et  fit  liriea  g  monas  &  fiant  incon- 
tinua  proportione  g,  a  b,h  &  k  &  in  con- 
rinua  proportione  g,b  c,l&m&  fint  in 
continua  proportione  quadrati  g  &  a  b  c 
fuperficiei  tanquam  lines  n  &  o.  Quja  er- 


c 

L 

go  g,a  b,h  k  funt  in  continua  proportione 
erit  k  ad  a  b  duplicata  ei  qax  a  b  ad  g  & 
ide6  squalis  cubo  a  b  &  ita  m  ad  g  dupli- 
cata  bc  ad  quare  cubus  b  c  igiturexfup- 
pofito  k  m  aggregatum  notum  &  ex  abin 


b  e  fit  a  b  c  &  a  b  h  k  funt  in  continua 
proporcione  Sc  fimiliter  b  c  I  m  in  contin  ua 
proportione  acque  item  a  bc  n o,  igitur  n 
m  ex  h  mi&oexJc  in  m.  cum  Ver6  a  b 
c  nota  fic  Sc  n  fit  quadratum  a  b  c  quia  g 
t*r.  f.  i.Ml,  eft  monas  8c  ita  o  cubus  a  dc  erit  o  notal 
cum  vert»  o  fiat  ex  k  in  m  quse  iundfcefunt 
notae  erit  vtraque  k  &  m  nota  per  ferqaa- 
ie  eius  duo  kcera  cubica  a  b ,  b  e  nota  quod 
eJfb  propofitum. 


Sc  H  O  L  I  V  M  Primvm. 

Hisvifiscum  fupponamus  aggregatum 
cuborum  a  b  b  e  eflTe  numerum  vt  pote 
4°.  erunt  &:  m.  iundfo:  40.  &  cumfup- 
ponamus  a  b  c  euenumerura,  erit  o  nume- 
rus  &  etiam  cubus  quia  cubus  a  b  c  nu- 
meri  qui  fit3  puta  <T.  8c  ide6  zi6.  erunt  ergo 
^i.  20.  p.  i84.&  m,  20.  m.^.  184.  igi- 
tur  a  b  cu.  20.  plus  1 84.  &  b  c  ^.cu. 
20.  m.  r84.&  ita  cadent  neceOario  in 
binomio  &  recifo. 

Scohvm  Secvndvm. 

Habemasergo(colligendo)  o<Sca  qus- 
*nM  yy.  %•  Pnmum  quod  alias  demonftratum  eft 
quod  fi  fupponantur  mutua  expartibus  b  f 
m  quadrata  fua  nota  id  eft  aggregacum  Sc  b 
f  nota  erunt  &  partes  :  fed  non  peruenit  ad 
cubum.  Secundum  quod  demonftratum  eft 


paulo  ante  quod  fi  quadratorum  aggregatu 
fueritnotum&mutuaeciam  nota  perueni- 
mus  ad  capitulum  cubi  xqualis  rebus  tot,- 
dem  quantus  eft  numerus  aggregati  illo- 
rum  quadratorum  &  numero  duplo  aggtc- 
gato  mutuorum.  Tertiumquod  vbi  habue- 
rimusiatera  fuperficiei  notx  &aggregatum 
cuborum  eorum  habebimus  qoantitatem 
eorumdem.  Et  peruenimus  ad  cubos  squa- 
les  numero  cum  quadrato  cubi  &  a:ftima- 
tio  laterumeft     cubica  binomij  ac  recifi. 
Quartum  modo  eft  declarandum  ,  &  eft 
qu6d  fi  habuerimus  latera  fuperficiei  non 
cum  mutuis  nota  habemus  ktera  pet  fe 
diuidendo  aggregatum  mutuorum  per  pro- 
dudum  exibit  aggregatum  laterum,  igicur 
cum  fuperficies  fit  nota ,  habebimus  latera, 
Et  fimiliter  fi  fupponatur  fuperficies  abc, 
notavt  potefcxfc  aggregatum  cuborum  b  " 
d  cum  aggregato  c  e  mutuorum  cognitum 
puta  b  f  cunc  quia  diuifo  illo  aggregato 
per  totam  rem  quas  eft  b  f  exeunt  quadiata 
vtaliasdemonftratum  eft  ec&  bd&  mu!- 
tiplicatis  ac  &  mutuoalioper  b  f  exitdu- 
plum  mutuorum .-  igitur  affumpto  dupio  a  c 
numeri  ideil  12,  habebimus  cubumsqm- 
lem  i2,  rebus  8c  numero  propofito  qut  eft 
b  f  &  ita  rem  cognitam  ex  parte  nota  ca- 
piculi.  Sed  &defexto  non  eft  dubitatio  vbi 
b  f  nota  fic  &c  cuborum  b  c  &  e  f  aggrega- 
tum  notum  quianotasfint  b  e,  c  f  fingiiia- 
tim  ,  nam  diuifo  aggregato  per  b  f  cxic 
aggregatum  quadratorum  detraclra  a  b  c, 
igiturnotaeerunt  partes.  Vnde  patetfepti- 
mum  iilko  quod  ii  nota  fint  quadrata  b  d 
&  c  e  &  aggregatum  cuborum  ac  duorum 
motuorum  partes  erunt  notx  quia  aggre- 
gato  corporum  diuito  (  per  picecedens )  per 
aggrcgatum  quadratorum  exit  res  feu  b  f 
per  quintum,igitur  per  prxcedens  habemus 
partesfcilicet  lateracuborum.  Reliquume/t 
igitur  vt  declaremus  o<ftauum  :  fciiicet 
qu6d  cognitis  b  d  &  e  c  [quadratis  iunclis 
tamen  cubis  vthabeamus  partes ,  &  fimi- 
Iiter  odtauum  eft  fuperius  demonftratum 
fcihcec  quod  cum  fuerint  nota  aggre^ata 
quadratorum  acque  cuborum  peruenimus 
ad  cubum  8c  numerum  requalia  rebus  fed 
hoc  eft  minus  notu  n  omnibus  aliis.  £t  ita 
funt  omnia  cognita  ,  fed  hoc  miuus  inde 
fecundum ,  alia  funt  ^erfecla. 

SCHOLIVM      T  £  R  T  I  V  M. 


Et  cum  duxedmus  cu.  20.  p.  1 84. 
in^.cu.  20.  m.  184.  fiec  cu.  116. 
du^a  Jgicur  cu.  2 16.  in  partes  fient  mu- 
tua^i.  cu.^120.  p.  ioQ}z9o6z.p.m. 
eu.  6-c,i2o.  m.^.  1005290^2.  &  hxknt 

vmuerfales  vt  quoquomodo  reducantur 
ad  quatuor  quantitates  in  continua  propor- 
tione  &  ad  tres  vt  in  coroliariofequenti  igi. 
tur  ad  ieptem. 

^  Ex  hac  igitur  patet  quod  cum  quis  dixe-  c». 
Tit  cubus  squalis  eft  1 8.  rebus  p,  $  y  vc  in 
numeris  integris  vel  40.  tribus  modis  in 
idem  recidencibusqua;ftiofoIui  poterit.  Ec 
habebunc  eafdemmet  exceptiones ,  primus 
eftper  regulamgener^p  capituli  jioram, 
dycendo  6,  certiam  Wmeri  reium  &  eft 

fupcr- 
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fuperficics  ab  c  ad  cubum  &  fit  21  6.  inde 
diuide  40.  in  duas  partesex  quamm  vna  in 
ahcram  fiant  xiC  &  crunt  p.  v+.  184.  & 
20.  m.^.  1  84.  &  ^i.  cubica:  harnm.erunt 
tota  Jinea  b  c  f ,  be  minor  feurecifum  c  f 
mai  >r  feu  binomium  id  eft  fy.  cu.  eorum. 
fecundus  modus  eft  per  demonftrationem 
allatam  ducendo  ab,bc&abcad  cubum 
&  fiet  cubus  a  b c  manifefte  1 1 6- quia  a b  c 
fuit  nota  cV  fuppoflta  quod  eJlet  6.  &  ag- 
gregatum  fy.  &  m.40.  gratia  exeropli  ,feu 
35_&ex      in  m.  fuppohitur  feu  demon- 
ftratum  eft  fieri  1 i67>t  prius  ergo  a  b  &  b 
c ,  e^dem  vt  pviuc-  Tertios  TQodus  eft  vt 
ponamus  per  capittrlunr~  generale  a  b , 
pof.  b  c-*rf  deduccmus  ad  cubos  partes  & 
erunt  iTcu.  ^£.&  harc  funt  aqualia  35* 
feu  40.  numcro;  hic.eriim  eft  aggregatum 
cuborum  Vtfuppcnitur3igitur  1.  cu.  p.  jeB. 
xqualia  func  40.  ducomniaper  1.  cu.  ficnc 
quad:  cubi  p.2i<j.aequalia  35.  cubis  vt  poce 
feu  40.  cu.  &  eft  proinde  ac  fiquis  dicat  1 , 
quad.  p.aitf. acqualia  3  j.rebus  feu  4o.rebus 
quarc  inuenta  zftimatione  vt  prius  cu. 
earuerunt  «ftimationes  quxfica:,&  ita  res 
redibit  ad  idem.  Ecce  videsquomodo  capi- 
tuium  cubi  acqualis  rebus  &  numero  tranfit 
&  reducitut  ad  capitulum  dcriuatuum  ex- 
primis  fcilicet  cubi  quad.  &  numeri  xqua- 
liura  cubis  fed  scftimationis  poftmodum 
oporcct  accipere  cubicas. 


TERTIVM  PROBLEMA. 

Vrofofiiio  oBaua.  EtjlitUtio  frima. 

PRopofitis  duobus  reftangulis  propor- 
tionem  inter  lineas  collocare.  Itero  inter 
redangula  folida  ad  lineas  geometrice  tra- 
ducere.  Vr.de  manifeftum  eft  iolida  &  iu- 
perficies  adnumerum  deduci  pofte. 

Superficierum  bcd  ,  k  fit  latus  tetrago- 
nicum  vt  f  g  h ,  1 ,  ipfis  k  1  fubtendatur  m 
igitur  m  ad  k  vc  f  g  h  ad  b  c  d  ,  vtraque 


a  b  cd  ad  e  f  g  h  vi  m  ad  n  triplieata.  Sub" 
tendacur  lg  cur  m  n ,  o  &  m  n  o ,  p  in  com- 
tinua  proportione  &  ert  kad  p  vt  iolidum 
a  b  cdad  folidum  e  f  g  h  quod  fuit  demon- 
ftranduna.  Quod  fi  ponatur  p  ac~cu  ad  m 
qualis  n  poceftate  ad  eandem ,  eft  autem 
n  poteftate  e  f  g  h,  igitur  p  eft  a&u  zequa- 
lis  folido  e  f  g  h,  quod  erat  demonftrandu. 

TfSttit  2.  Probletna  4.  Profojitio.g* 

Diuidere  alogam  quantitatem  vt  ex  ea 
in  produ&um  partium  fiat  quazuis  quan^ 
titas  non  maior  4.  cubi  parte.  Et  ruifus  Cic 
vt  produ&um  fit  recifum  primi  fi  fa  bino- 
niium  aut  trinomium :  aut  binomium  tri- 
nomium  totius  vbi  cocum  recifum  propo- 
ficum  fuerit.  - 

Sit  binomium  autem  etiam  magis  ab- 
ftrufum  diuifum  in  c  &  volo  ita  diuidere  vt 
doctum  iri  proiuctum  vnius  partisin  alte-  per$r$,ce&* 
ra  producat  d  alfumo  e  luperficiem  qua:  in 
a  b  ducTra  producat  d  &  non  ent  ex  luppo* 


ir 


L 


enim  duplicatak  adl  fed  k  eft  poteftatc  b 
c  digvtur  mcft  ad  mflar  f  g  K,ac  f  g ;  h  po- 
teftate  eft  1  igitur  m  eft  inftar  f  g  n  attu. 
Rurfusinter  k  &  b  a  .  siterpono  vt  ex  dua- 
bus  proximiorem  m  &  eodcm  modo  lnter 
e  f  &c  t  mediam  &  fecundam  n,  cubi  igitur 
j  .1  l  n  ^equales  funt  a  b  cd  ■&  c  f  g  h  re- 
fcangulis  fohdis.  Quare  propottio  iohdi 


f 

fitod  maior  quadrato  a  c  &  ideb  detraha-  *  f.  s..  E*t, 
tur  e  ex  quadrato  ac  &  relinquatur  a  fin 
quam  poffit  c  g  quam  refeco  cx  b  c  &  re- 
linquatur  gb.  Hscigicur  ducla  m  ag  pro- 
duck  e  ex  quo  in  a  b  fic  corpus  d.  Ex  quo 
manifeftumeftquodlicec  a  b  ellet  quadri- 
nomium  poteft  diuidcre  d  via  fuppofitionis, 
&  exindediuidi  peraequalia  diuifo  numera- 
tpre.  Pari  modo  inueniemus  e  quod  habeat 
rationem  numeri  binor.,^  aut  recifi  cum 
a  b  &  eadem  via  :  adeo  vt  pofTet  videri 
res  leuiffima  fed  fecus  eft  afpicienti  tracla- 
tionemillarum. 

SCHOLIVM  PRIMVM. 

Eft  igitur  animaduertendum  in  huiuf- 
modi  operationibus  quod  cum  in  cubis  & 
lebusvelquadratis  quac.cum  numero  com- 
parantur  fimpliciffima  eft  cubi  &  retum 
aut  quadrarorum  cum  numero  aequatio 
quia  partes  alogx  poftunt  fe  inuicem  abfu- 
mere  &  reliqua  pars  feu  numerus  ieu  radix 
conuerCi  innumerum.  At  fi  cubus  xquecur 
rebus  aut  quadratis  &  namero  feu  res  vel 
quadrata  cubis  Sc'numero:  neceffe  eft  vt  fit 
in  re  aut  quadtatis  aut  cubo  partes,  quas 
poteftate  fint  numerus  &  numerus  etiam 
ob  cubum  ,  ita  vt  numerus  diuidatur  in 
duas  partes  vna  per  quam  fatisfaciat  nume- 
ro  ,  alia  qua  fatisfaciat  numero  contento 

in  cubo- 
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in  cubo.  Si  tamen  cubus  squetur  numero 
&c  rebus  aut  quadracis  ,  pocerit  hicnume- 
rus  contineri  in  fialo  cubo&  non  ln  rebus, 
aut  quadratis  ,  quod  manifeftc  videmus  in 
capitulo  cubi  xqualis  rebus  3c  numero. 
Sed  in  hoc  oportec  vt  reuertatur  per  gene- 
rationem  cubi  &  quadratorum  numerus  5c 
aloga  pars  ad  vnguem  quas  concinentun 
in  quadracis  aut  rebus. 

Scholivm  Secyndvm. 

In  generatione  autem  cuiufwumque  cubi 
cnm  ex  re  fiac  duplexmulciplicacio  idco  vl- 
tima  eft  per  quam  producicur  numerus. 
Numeruscrgo  perfe  primo  gignicur  qua- 
drifariam  :  primum  ex  numcris  integris: 
vel  fractis  habentibus  rationem  cum  intc- 
gris  i  -^in  8.  erficic  xe.  fraclus  autem  in 
fracTrum  proprie  numquam  cum  fecus  vi- 
deamus  in  mediis  ac  binomiis  cum  fuis  re- 
cifif.Secund6  ex  mediis  fimilibus  aut  ratio- 
nem  inuicem  habentibus  quam  quadratus 
numerus  ad  numerum  quadratum,  vt  t$l.6. 
m  54-  cfEcit  ^.324.  qua:  eft  1  S.Tertio 
cum  fy.  cu.in  jji.cu.  ducitur,fuerintque  nu- 
mcci  quorum  radices  afiWuntur  vel  cubi- 
vcl  vnus  jji.quadraca  alterius  vt  cu.  3.in 
fy.  cu.  9.  demum  cum  ica  fueric  quadratum 
quarta;  quancitatis  vt  3.  6.11.  24.ex  14.  in 
5>.  &  ex  3.  in  576.  fiunt  cubi  vel  quinto 
cum  fuerint  mukinomia  ea  racione  di- 
fpofita  vc  iint  in  cadem  proportionc  &  u 
alternent  &  prima  producant  numerum 
nam  &  vlcima  producent.  Explicabimus 
autem  duo  cxempla.  Non  per  fe  autem 
deprehenditur  &  rationc  &  expcrimento.* 
oftenfum  enim  cft  quod  quodiibec  alogum 


,|  ^i.  40-  p.  ty.  20.  p.  yt.  10.  p.  ijt.  5. 

Ijji.  10.  m.  5. 
quod  tocum  eft  15. 

velgeneratnumerum  vel  vt  Iatus  quadra- 
ti,aut  vteftpoteftace  tale  in  comparatione 
ad  rcliquum  8c  diciturfimile  illi  aut  vt  la- 

tus  fuperficiei  quadraca;  &  tunc  poteftpro- 
ducere  cubum  cuius  latus  eft  numerus  vcl 

^i.  cu.  24.  rh.  2.  p.  j^.  cu.  2. 
fy-  cu.  5).  i^.cu.  3. 

ij£.  cu.  116.  rh,^.  cu.  72.  p.  $i.  cu.  24. 
I    p.  jji.  cu. 7.  m.fy.  cu.  24. p.  i^cu. 8. 
quod  tocum 
eft  8. 


vt  vna  fic  quadratum  quarte^  in  continua 
proportione,ergo  idem  erit  in  fy.  vniuerfa- 
libus  ^i.  jjt.  enim  non  eft  apta  huic  rei 
nam  exigic  duas  integras  multiplicatio- 
nes. 

Quiaergo  binomia  omniafuntiv.bino- 
mij  primi  auc  recifi  ideo  comparatio  hxc  vt 
eft  fimilium  3  feruit  capitulis  ab  initio  vt 
in  diuifione  &  multiplicacione  in  fine  ad 
perfi-ctionem  capituli.  Vnde  nota  funt  fru- 
fta  illacapituIoLiim  cubi  squalium  rebus& 


Mathematic. 

numero  &  rerum  zqualium  cubis  &  nu- 
mero  :  &  quadratorum  acqualium  cubis  & 
numero  &  cubi  ac  quaducorum  xqualiuia 
numero. 

SCHOL/VM  TERTIVM. 

Supponatur  modo  in  generatione  cubi 
qui  fit  pro  paralelipedo  d  linca  a  b  diuifa 
per  «qualiain  c  Jji.  1  2.  p.  fy.  8.  vc  diuida- 
cur  in  duas  partes  e:  quarum  vna  in  alcerarn 

b, 

&  ^  i 

CZEZZJ 

dud^a  in  a  b  fiat  d  parallclipedum  quaJ  fit 
a.  &  diuidam  1.  per  a  h  inueniendo  reci- 
fum  a  b  quod  fit  1^.3.  m.^i.  2.&  fit  dimfor 
2.  per  quod  diuido  d  corpus  quod  eft  2  exic 
1.  duco  in  recifiim  fic  fuperficies  e  fy.  3.  rh. 
B/.  2.  detraho  ex  quadrato  a  c  quod  efl  c, 
p.  i^i.  24.  relinqukur  5.  p.  j^i.  24.  p.  ^?,  2. 
m.  fy.  3.  huius  fy.  vniuerfalem  detraho  fc 
addojji.  5.  p.  j^i.  2.  fient  partes  quxlltx  vC 


j^.  3.  p.  Jji.  2.  p.  i^.  v.5.p.iji24.p.  j)i.' 

2.  m.jji.  3.  ^ 
ifi.  3.  p.  jji.  2.  m.  j^.  v.  5.^.1^.24.  p.i^t. 

1.  m.  j^.  3. 


vidcs  cuius  exemplum  fic  a  b  1.  p.  i^.  8.  di- 
Hido  2.  p.  8.  p.  2.  exit  ^i.  2.  rh.  1.  dctra- 
he  a  3.  p.  jji.  8.  reiiduum  fiec  4.  m.  j$£.  2. 
cuius  iji.  v.  adde  &  detrahe  a  b/.  2.  p.  j. 
fient  pattcs  hae  longe  breuiores. 


liji-  2.p.  i.p.  i^.v.  4.m.iji.2. 
]  iji.  2.  p.  1 .  rh.  1^..  v.  4.  m.  jjt.  2. 


SCHOLIVM     (^_V  A  R  T  V  M. 

Facile  eft  coniedari  cumvcx  tribus  vna 
non  fit  idonea  qu«  ex  cubicis  jji.  altera  non 
fufficiens  quas  ex  binomiis  &  rccifis  aequa* 
tionis  cubi  &  numeri  xqualium  rebus,  & 
cubi  xqualis  rebus  8c  numero  in  parte  non- 
dum  determinata  generalicer  cum  vbi  in- 
uenta  eftad  binomia  pertineat  effe  incom- 
poficis  ex  jj/.  v.  vt  did1;um  eft. 

Kotandum  Frimum. 

Scire  autem  oportet  quod  fi  CaperScks 
a  c  e  fic  ngmerus  rerum  &  res  a  b,  erit  vt 
a  b  in  proprium  quadratum  producat  cu- 
bum,  &  in  b  ce  numerum  qui  fit  £  pofi- 
ta  ergo  altera  xftimatione  fubeifdemnu- 
meris  qua^fir  gfeu  maiore  feuminorecura 
a  d  e  maneat  numerus  rerum  &  ex  g  h  a 
&  d  fiat  cubus  g  8c  cerpus  f,igitur  fublato 
corpore  f  ceu  g  in  cd  a  erit  quod  fic  ex g 
h  feu  differentia  maiori  feu  minoti  xqaak 

d^rcnci^ 
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differentiar  cuborum  a  b  &  g  a  folidum  ex 
h  g  in  ae  c  fit  ex  g  h  in  a  b  &  a!  e,  cubus 
aucem  differt  a  cubo  h  in  feptem  corpori- 
bus  quae  omnia  fiunt  ex  g  h,igitur  fuperfi- 
cies  a  e  c  zqualis  eft  quadrato  g  h  &  tti- 
pb  quadracorum  h  &  produ&orum  g  h  in 
hvelut  fit  1.  cu.  p.  6.  «quale  7.  rebus  6c 
iei  aeftimatio  prima  elt- 1 .  fecunda  2 .  cubus 
igitur  ab  in  prima  aeftimatione  eft  1.  cor- 
pus  f.<j.  difFerentia  cubi  i.&  z.eft^.  &fu- 
perficies  d  e  eft  7.  qu?  producitur  ex  a  d 
quae  eft  piima  aeftimatio  &  a  c  quae  eft  7. 
inuicem  &c  hzcefi  aequalis  1.  &  3.  &  3  . 
fimiliter  fupponatur  a  b  in  prima  aequatio- 
ne  1.  cu.  p.  3 1.  aequalibus  20.  rebus  efte  2. 
vt  fiant  20.  res  40.  &  cubus  S.  reliquum 
31  poft  in  aeftimatione  fecunda  g^t.  17. 
minus  1  &  h  2.fiat  res  3t.17.mmus  1.  diui- 
fa  in  h  quz  fuit  1.  Sc  reliquum  h  ^t.  17. 
rh.  3.  cum  ergo  dederis  numerum  3  2.  cum 
cubo  h  ei  quod  fit  ex  h  in  20.  id  eft  in  ae 
lelinquicur  differcntia  cuborum  g  &  h  quae 
comprehendit  iilas  feptern  partesao.re- 
rum  difFerentiK  r.  g  hergo  diuifo  vtroque 
producto  pcr  gh  prodibita  e  fuperficies 
arqualis  quadra:o  g  h  quod  eft  2.6.  m 
612.  &tnple  gh  inh  &eft  612.rn.1S. 
&  triplo  quadraci  h  quod  eft  11.  quae 
inuicem  colle&a  efficiunt  20.  vt  ma~ 


I 


612.  th.  18.  triplum 
"A    B  in 


tiiplum  quad.g.  12. 


fumma  omnium  20. 


1-  ^i.  17.  p.  1.  in  20.  fiant  20.  res  ex  i$£. 
68.  m.  2.  in  eandetn  rem  fcilicet  i^.p.i. 
fiet  numerus  ipfe  qui  eft  3 1. 

guintumTheorcma  Propojitio  dectma. 

Si  circulus  duos  circulos  contingat  feu 
intus  feu  extra  ambos  feu  vnum  intus  alte- 
rum  extra  nullus  aJius  circulus  vnum  ex 
his  tangens  eodem  modo  aliurri  in  eodem 
neque  aiio  puneto  contingere  pocerit  eo-" 
dem  modo. 

Sint  duo  circuli  pofiti  a  d  Sc  b  c  &  eos 
tangat  circulus  b  g  fiue  ambos  iutus  vt  b  c 
feu  ambos  extra  vt  a  d  fiue  vnum  intus  al* 
terum  extra  vt  in  praefenti  figura:  dico  qu6d 


nifeftum  cft  Sc  fi  "omnia  haec  duclia  fue- 
lint  per  differentiam  aequationum  quae 
eft  17.  m.  3-oftendent  illas  feptem  par- 
tes  difFerentiae  cuborum  y-.  rh.  id  eft.g  2. 
d  eft  h. 

SeCV  NDVM  NOTANDVM. 

Patet  etiam  ex  hoc  quod  in  aeftimatio- 
xie  cubi  aequaiis  rebus  &  aumero  quadra- 
tum  vnius  exiftentis  cum  triplo  quadrati  al- 
terius  acquatur  numero  recum.  Igitur  du- 
plum  produ&i  vnius  partis  in  aheram  m. 
duplo  quadrati  alterius  partis  &  ideo  du- 
plum  difFerentiae  aequatur  refiduo.  Exem- 
plum  1.  cu.  aequatur  20-  rebus  p.  32  igitur 
cum  rei  aeftimario  fit  yt.  17.  p.  1.  20.  fit  ex 
quadrato^i.  17.  &  triplo  quadrati  i.igitUr 
reUquum  eft  jji,  6S,rh.  z.cum  crgo  exre 


nullus  alius  circulus  qui  tangit  a  d  in  d 

exempligratia  poterit  tangere  a  d  ad  extra 

&  b  cintra.  Si  enim  fit  a:qualis  b  g  iifque 

tanga  b  c  ln  b  erit  centrum  vtriufque  in  li- 

nea  vna  quare  centrum  b  geftin  Hnea  vn* 

b  f  g  &  cum  fit  aequalis  circulo  eidem,  ha- 

bebit  centrum  eciam  g  &  ita  non  eric  alius 

circulus.    Sed  fi  tangat  in  k  contiuget  cir-  pgf  vnjeci. 

culus  circalum  plus  quam  in  vr.o  punfto,  mam  mt^ 

fienim  tranfibitex  binkinfra  a  b  fecabit  Elem. 

bc  fi  autem  fupra  feu  maior  fit  feu  minor 

quia  vt  dixi  non  poteft  tangere  a  b  in  eif- 

Uem  pundtis :  tangat  ergo  infra  b  circulus  1 

m  in  n.  Quia  crgo  oportetcentrum  eflein 

linea  hacf  quial  «,ra  contingit  a  vt  H  a 

neceilario  maneat  6c  non  in  f  quia  eflet  idem 

circulus  ergo  vltra  vel  circa  f  cum  ergo  ne- 

ceilario  fic  in  linea  n  f  &  in  linea  h  f  necef- 

farib  erit  in  f  qaod  eft  contra  pofita. 

TvMffifTertia  Vroblemut  quintum  *?ofo- 
fttto  vndecima  &  eji  demonjlratiua 
furior  fepima  fropojitione  Rc- 
Jiitutio  Jecunda. 

Propofita  redalinea  &quadrato  alteram 
datae  adiungere  ,  fic  vt  quadrata  propofitc 

c  he 

i  1  i   i 
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j  Aggreg'  2S0.n1.  yi.  31000. 
duplum  a  b  in  b  c  200. 
|  m.  Si.  3  fboo. 

&  adie&s  fimul  iun&a  duplo  vnids  in  alce- 
ramin  daco  quadrato  maiora  fint. 

Sit  lata  a  b  6c  quadracum  d.  propofitum 
eft  addere  ad  a  b,  b  C  ita  vc  quadratum  a  b 
cum  quadrato  b  c  fit  maius  duplo  produ£U 
ex  a  b  in  b  c  in  quadrato  d  aufcramus  a  e 
a:qualem  d  laceri  &  a  b  addamus  b  c  acqua- 
lem  b  e  cum  ergo  a  b  maior  fit  b  c  in  a  e 
quiamaior  b  e  iili  aequali  erit  quadratum 
a  b  Sc  b  c  maius  hoc  totum  duplo  a  b  in  b  c 
in  quadrato  d  qnod  fuit  demoaftrandum. 
Exeinplum  a  b  fit  1  o.  d  80.  aufero  80. 
ex  10.  remanetb  c  10.  m.^t.  8o.addoa  b 
fiet  totaa  c  20.  m.  80.  fupputatio  veluc 
a  latere  videtur. 

TfSffto  GhtartayProMewa  6.&  eji  Re(!i- 
tutio  tertiat  Propojitio  12. 

Data  re&a  linea  eam  fic  diuidere  vtquod 
flt  ex  vnaparte,  in  totam  cura  reliqua  parte 
fit  xquale  dato  quadrato  cui  e/quale  elle  pof- 
fic.Sit  data  a  b  quam  volo  fic  diuidere  vtex 
b  f  in  b  g  quas  conftac  ex  b  a  &  a  f  fiacfuper- 
^cies  azqualis  quadratoc  propofico.Faciofu- 


4>  <Lfa 


a 


perficiem  a  e  «qualem  c  5c  inter  a  b  &  b  d 
conftitujob  f  &  jfcqualem  a f  addo  a  b  dicoex 
a  n  f  in  f  g  fieri  c. 

Nam  cum  b  f  fit  latus  be&ba,  aeb 
erit  duplum  a  f  in  f  b  cum  quadrato  a  f 
tequale  a  e  &  ex  confequenti  c  duplum  au- 
tem  f  b  eft  f  g  &  fi  ei  addatur  a  f  erit  ex  a 
f  in  totum  a  b  &  b  f  aiquale  quadrato  c 
quod  erat  demonftrandum,  Velutpofitaa 
b  10.  c.  1 9.  eric  b  e  81.  addeij£.8i  ad  10. 
fic  a  g  1 9.  a  f  aucem  i.du&um  in  1 9.  effi- 
cit  19.  quod  eftc. 

Problema.  feptimum  Reflitutio  quartA»  Propo- 
Jitio  15. 

Propofita  re&a  linea  aliam  ei  in  dire- 
&um  adiungere  vt  &  ex  tota  &  addita  in 
eam  quae  addica  eft  fiat  fuperficies  sequalis 
dato  quadrato.  Sit  dacum  quadracujn  e 
&  linea  a  b  cuius  dimi- 
dio  quadrato  ere£to 
addo  fuperficiem  iuxta 
altitudinem  b  d  aequa- 
lem  c  que  fit  d  f  inter 
c  f,  &  b  d  conftituo  g  c 
a  qua  aufero  c  b  relin- 
quitur  b  g  dico  qu6d  il- 


lud,  quod  fic  ex  a  g  in  b  g  eft  atquale  qua- 
drato  e.  Quja  enira  c  eft  aaquale  d  f  dico 
qu6d  d  feft  a:qualis  ag  ing  b  cum  enim 
bd  fit  asqualis  b  c  fufficiec  vc  oltendam  id 
quod  fit  ex  c  b  in  b  f  aequale  efle  ei  quod 
ex  a  g  in  g  b,  quoniam  enim  quod  fic  ex  c 
g  in  feipfum  eft  aequale  iupevticiei  c  d-  f  vc 
alTumpfimusrillud  aucem  conftac  ex  quadra- 
to  b  g  &  duplo  b  g  in  b  c  decracto  commu- 
ni  quadrato  c  drelinquetur  fuperficies  d  f 
feu  e  quadratum  sequale  duplo  g  bin  b  c  5c 
itaci  quod  fit  ex  g  b  in  b  a  cum  quadrato  g 
b,quare  collectis  a  b  &  b  g  fimul  quod  fic 
ex  g  b  in  b  a  cft  aequale  fuperfkiei  d  f  <k  ex 
confequcnti  quadraco  e  quod  fuit  demon- 
ftrandum. 

Lemmd  Primum* 

Etpereofdem  modosfit  vt  velimfacere 
ex  a  b  duas  partes  vc  vna  in  totum  dufta 
producacuralia.  addemus  monadem  &  diui- 
«lemus  cotum  per  cocum  adie&a  monade. 
&  quod  exic  eft  pais  adijcienda.  Sed  longc 
melius  generaliter  adde  toti  partem  ipfam 
8c  cum  aggregatoaiuidepartemeodemmo- 
do  fumptam  quod  exit  eft  quantitas  j  qtii 
ducenda  eft.    Exemplum  volo  addere  par- 
tcm  ad  10.  qua:  producat  dimidium  alte- 
rius  partis  addo  1.  ad  10.  fit  io  —  diuido 
5.per  lo.-fexeunc^  ducoigicur—  in  10. 
fiunt  4.^dimidura  9^  »fi&ji  &  ita  fi  fflctt 
vc  du^ta  per  totum  producac  quincam  par- 
tem  refidui  adde  ~  fcilicet  ipfara  partem, 
fitio-7^m^e      qnintam  parcem  io.per 
i  o  x  exit  ^  ipfa  pars  qua:  ducliain  1  o.pro- 
ducic  1  ji  qui  funt  quinca  pars  akeriuspar 
tis  qua:  fuic  9  77 

Lemma  Secundum. 

Et  ex  hoc  aliud  &  eft  vt  diuidamus 
a  b  lineam  propoficam  vc  produchim 
ex  a  d  in  b  d  fic  sequale  d  e  diiferentu 
parcium  auC  dimidio  e  d  id  eft  c  d  autdimi- 


i 


dio  c  d  auc  Cerciej  parci  aut  parti  qualis  eft 
lateris  quadrati  ad  fuam  diametrumautde- 
nique  t$l-  c  d.  Et  in  omnibus  eft  regula 
vna.  Si  enim  aequalis  eile  debet  d  e  po- 
namus  quod  a  b  fic  1  o.  ducemus  a  c  dimi- 
diumabincfic  25.  &  c  d  dimidium  dein 
c  fic  vnum  iunge  haec  duo  quadrata  fiunt 
16  accipe  ^t.  fcilicet^.  16.  aufer  ab  ca  c  d 
relinquitur  16.  m,  1.  aufer  a  dimidio 
fcilicet  ac  relinquitur  6.  rn.  16.  aufer6. 
m.  ^i.2^.abab,relinquitur  ^t.i^.p.^.  Pari 
racione  fi  debeat  aequari  dimidio  e  d  &  efl 
c  d  capiemus  loco  quadrati  c  d  quadratum 


m.  ^t.  %G. 
ty.    16.     p.  4. 

j^,    104.    m.  1. 
Dup.    dif.    §4-   104,   &.  2- 
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dimidij  &  habebimus  ly.  15^-  m.  c.rtera 
vt  prius:  ideo  habebimus  partes  $j-tn.  fy. 
i^&cfy..  25-^-  p.  4—quarum  differentia  eft 
101.  m.  3.  &  haec  eft  dupla  produ&o 
paitinm  id  eft  fy.  257  m.  ~  &  ita  eft.  Ec 
ka  ii  proponatur  vt  proportio  fic  vt  lateris 
quadrati  ad  fuam  diametrum  eric  rei  aefti- 
matio  ^i.  25—  rn.  34.  —  &  ideo  partes^.p. 
9t-T  m.  y.i^&cy..  25-f  p.  -f  m.  j. 
Demum  fi  fit  productum  parcium  quaie  fy. 
differentia:  proponemus  partes  5.  p.  7-quad 
&  5.  ai.-f  quad.  &  produ&um  eft  25.  m. 
Y quad.quad.&  hocefta^quale  i.rei  igitur 
1  .quad.  quad.  p.  4.  rebus  eft  aequale  1 00.  & 
res  eft  in  capitulonoto. 

TheoremaC.  Vrofofitio  13.  Archimedtca 
modo  fcripta. 

Sit  fupcrficies  oblonga  triplo  quam  Jata 
nuior  a  b  c  ita  vc  media  fcilicec  d  e  f  g  ( eft 
enittl  i:i  trespartes  diuifa )  fic  quadrata,ide6 
eius  latus  cricd  e  feu  d  g  &  fit  a  g  dupla  d 
f  &  c  e  fuperficies  non  referc  feu  maior  feu 
roinor  d  f  cuius  tetragonicum  latus  fit  g  1  & 
croducacur  linea  k  i  aequidiftans  a  d  &  fe- 
cctur  in  medio  $c  ei  adjiciatur  g  1  6c  fiat  d  h, 
compofica  cx  duobus  tetragonicis  lateribus 
d  f  &  c  e  Dico  quod  cubus  k  h  &  quod  pro- 
ducitur  ex  k  h  iu  iupecficiem  k  d  (  quam 
conftat  produci  cxad  in  1  d  8c  ideoexduplo 
tl  e  in  differentiam  laterum  d  f  &  c  e )  eft 
arqualis  corpori  produ&o  ex  k  h  in  a  c  nu- 
merum  reram >  hic  enim  praefupponitur  a  c 
eiufmodi  numerus.  Conftat  enim  ex  fupra 
demonftratis  quod  fi  oftenderok  h  quadra- 
tum  effe  aequale  fuperficiebus  k  g  b  &  ex 
eadem  in  fuperficjem  al  fieri  numerum,  me 
oftendille  intentum.  Primum  itaque  eft  per 
fe  notum  nam  quadratum  k  h  eft  aequale 
quadracis  g  l  &  g  d  &  ide6  fuperficiebus  d  f 
&  c  e  ide6  coti  g  b  &  cum  hoc  duplo  d  g  in 
o  g  1  &  hoc  eft  fuperficiesk  g,  nam  d  a  eft 
ftr  qu*n£  dup|a  j  g}ideo  g  k  fic  ex  daplo  d  g  feu  d  e 
6V  eft  a  d  feu  k  1  in  I  g.  Quod  fi  proponan- 
v.ur b  cf  &  de  fg  p.  &  refececur  gi  vc  m. 
cx  a  g  cum  fiat  a  1  ex  a  d  in  d  1  erit  a  1  «qua- 
lis  d  c ,  ideft  duobus  quadratis  d  g  8c  g  1. 
Oportebit  sutem  decrahere  duplum  d  g  in 


Tftfof.4. 

fcholio  l. 


tlem,  i. 


g  1  ideft  a  1 5c  relinquetur  d  m,feu  ergo  ex  k 
h  in  1  arefidunm  ieu  ex  1  d  in  d  m  fiat  nume- 
rus  propofitus  erunc  k  h  vel  d  i  binomium 
feu  recifum  d  g  &c  g  1. 

Lemma  Vrimum. 

Si  fueric  cubus  aequalis  rebus  &  numero: 
jfLftimationis  accepcse  iuxta  modum  rerum 
aequalium  cubo  &  numero  conftitutio  eiic 
vt  quadratum  primce  partiscum  triplo  qua- 
drati  fecunds  aequalis  fit  numero  rerum  j  & 
fm.  IV. 


differentia  quadratorum  vtrarumque  partiu 
ducta  in  fecundam  partem  fit  aequalis  dimi- 
dio  numeri  aeftimationis.  Exemplum  cubus 
aequetur  20.  rebus  p.  32.  &  fit  rei  aequatio 
fy.ij.p.  1  .dico  quoddu&a  17.  in  fe  & 
additotriplo  quadrati  1.  fic  20.  &  fimiliter 
differentia  quadrati      17.  &  i.  quae  eft  16. 


cu.«ql.  20.  rebus  p.  32. 
^t.  17.  p.  1.  res 
17.  p.  5.  2o-  n.  rerum 
17.  p.  1  d  16.  n.  aeft. 


cu.  aequalis  1 2 .  rebus  p .  5) . 

5—  p.  6\  e  1  2.  n.  rerum 
3.  in.i^-  44-  d  n.  seft. 


du&a  ini,  producit  dimidium  32.  nu- 
meriaeftimationis&  fimiliter  1.  cu.  aequalis 
1 2.  rebus  p.  9.  rei  aequatio  eft,^.  fxV* 
(  neque  nunc  difterentiam  faeio ,  nec  feruo 
propriecatem  nominum  seftimationis  &  x- 
quationis,fatis  duco  quod  intelligar  )  qua- 
dratum  5^eft  5-7  triplum  quadrati  1— - 
eft  (>^-ide6  totum  i2.numerus  rerum.  Dif- 
ferentia  quadratorum  57-  Sc  ~  eft  3. 
dudta  in  r-f*  fecundam  partem  efficic  4-f 
dimidium  9.  numeri  aeftimationis  feu  aequa- 
tionis.  Sed  hoc  parum  vtile  eft  ad  princi- 
pale. 

Lemm*  Jecmdum* 

Sl  quantitas  induas  partes  diuidatur,quod 
fit  ex  dudtu  differentise  quadratarum  partiii 
in  vnam  illarum  aequale  eft  ei  quod  fit  ex 
ductu  cocius  in  productum  differenci^  in  ean- 
dem  parcem. 

Si  oculislynceis  cernis,vtrumque  corpus 
habet  alcicudinem  eandem  fcilicet  partem 


Cov. 
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illaru  i  fi  ergo  oftendere  quod  diffeietia  qua- 

dratoru  parcium  eft  aequalis  dudtui  totius  in 

differentia  patebit  propofitu.  Sit  erp-«  a  b  di- 

uifa  in  c  differentia  partiu  c  d  quia  quod  fit 

ex  abin  cdeft  asqualeei  quod  fitex  cd  in  fe 

duplum  a  d,  differentia  vero  quadratorum  a  ter' z'  *"  * 

c  &  c  b  eft  dupkm  a  cin  cd  cum  quadrato 

c  d,igicur;  produ£tum  a  c  in  c  d  eft  asquale 

differencise  diftae :  fcilicet  quadratorum  a  c 

&  c  b  quod  erat  probandum. 

'  Si  quis  ergo  dicat  facde  10.  duaspartes 
ex  quarum  dudtu  minoris  in  quadratum  dif-  _  . 
ferentiae  hat  20.  gratia  exemph,  dices  igitur  1 
ex  dudtu  tocius  in  produ&um  ex  minore  in 
differentiam  fiet  20.  igitur  ex  minore  Sn 
differentiam  fiet  2.  facigitur  &  habebis  5. 
pof.  m.  1.  quad.  aequalia  1.  igicur  rei  aefti- 
matio  eft  z±  p.     5  7  vel  z~  m.  u.  57  & 
differentiaj.  p.  fy.  zu  auc  5.  m.  j^.  21. 
conuerfo  modo  quorum  productum  eft  2. 
Quia  ergo  via  fimplici  procedendo  perue- 
ncas  ad  capiculum  nocum  ex  primis.Hoc  in- 
tereft  vtdignofcas  hacvia  tranfmutationem 
in  aliis  ad  capitula  cubi. 

Qjq  Sepimnm 
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Seftimum  Theo'rema ,  Propofitio  14. 

vide  prop,  Omnes  duo  mimeri  qui  inuicem  dudti 
fcholh  %.  producunt  numerum  cubum  in  proportione 
fe  habent  cumlateribus  cubicis  naturalibus 
illius,  Scii  altereotumducaturin  numerum, 
qui  ad  reliquum  fe  habeat  in  proportione 
numeri  cubi  ad  numerum  cubum  ,  qui  pro- 
ducetur  cubus  crit  .•  Sc  fi  qui  fic  producitur 
cubus  fit,  reiiquus  primorum  ad  eundem 
proportionem  habet  vt  cubiad  cubum.  At 
Ci  produdtus  cubus  non  fit  nec  in  quemdu- 
citur  ad  reliquum  proportionem  habebit 
vt  cubi  ad  cubum.  Et  fi  non  habeat  propor- 
tionem  is  in  quem  ducitur,  nee  productus 
eubus  eriti  Et  fi  numerus  non  quadratus  in 
fuarn  radicem  ducatur  producetur  radicis 
illius  cubus  qui  erit  radix  quadrata.  Et  fi 
radix  quadrata  numeri  cubi  ex  numero  & 
radice  alia  vel  vtcumque  producatur,  quan- 
titates  ex  quibus  produeentur  mutuo  fe  ha- 
bebunt  cum  radice  illius  numeri,  cubica  8c 
quadrai:a  cubicse  ditta*.  Et  fi  binomium  aut 
recifum  reducatut  ad  cubum  erit  differentia 
partium  cubus  difFerentis  binomi)  aut  recifi, 
Vnde  manifeftu  eft  quomodo  dati  binomij 
aut  recifi  liceat  radicem  cubicam  inuenire. 

Sinc  a  b  duo  numeri  ex  quorum  ductu 
producatui*  c  numerus  cubus ,  eruntque  ex 


diuifiinj.  &  i.producit  paites  185.  &158. 
quarum  differentia  eft  2.7.  cubus  3.  diffe- 
rcntiae  5.  &c  %.  [capio  ergo  a  b  ,  qus  fit  7. 
diuifam  in  c  vt  b  c  fic  j.&cai.  &  con- 
ftac  ex  conftructione  quod  fiunt  duo  corpo- 
ra,  quorum  vnum  conftat  ex  cubo  b  c ,  & 
triplo  b  c  in  quadratum  d  e  feu  a  c  &  eft 
185«  aliud  eft  cubus  a  c  cum  triplo  a  c  iri 
quadratum  e  g,  triplum  autem  a  c  in  qua- 
dratum  c  g  fuperat  triplum  b  c  in  quadratu 
de  f  in  triplo  c  k  diffetentiae  iri  rectangu- 
lumexafin  fdfeubcin  c  a.  At  viciflim 
cum  fecerimus  b  k^qualem  a  c  cubus  b  c 
fuperat  cubum  c  a  feu  d  e  f  feu  b  k  h  in  cu- 
bo  k  c  difFerentia?  &  triplo  k  c  8c  b  k  in 
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Com. 
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definitione    numerorum   cubicorum  duo 
numeri  quorum  vnus  erit  radix  alterius  qui 
inuicern  ducli  producet  c  &  fint  d  &  e  & 
appellantur  latera  naturalia.Et  conftat  quod 
mutuo  fe  habebunc  in  proportionecub.  a& 
b  ex  demonftratis  inxi.  libroab  Euclide.  Et 
hoc  eft  primum.  Dico  &  quod  fi  a  gratia 
exempli  ducaturin  d  qui  habeat  proportio- 
nem  ad  b  vt  numeri  g  ad  numerum  h  qui 
fmtambo  cubi,  quodf  productus  ex  d  in  a 
eft  cubus  &  hoc  cft  fecundum,  Nam  ex  a 
in  b  fic  c  &  ex  a  in  d  fit  f,  igitur  c  ad  f  vt  b 
ad  d.  Sed  ex  fuppofito  b  ad  dvt  cubi  g  ad 
cubum  h,igitur  cad  f  vt  g  ad  h,quare  cum 
c  fit  cubus  erit  f  necefiariocubus  vt  ab  Eu- 
clide  conftitutum  eft.  Contra  &c  eft  tertium 
propofitum :  fi  ex  a  in  d  fiat  f  cubus  &  d  fe 
habebit  ad  b  vt  gad  h  vel  vt  cubi  ad  cubu. 
Et  ex  hoc  patet  quod  fi  f  non  fit  cubus  nec 
d  fe  habebit  vt  cubus  ad  cubum  ad  ipfum  b 
&  eft  quartum  :  &  ita  quintum  illius  cori- 
uerfum.  Sextum  indiget  exemplo  tantum ; 
nam  3.  in  ^.3.  producit  y..  27.  quae  eft 
cubus  y..  3.  &  quia      27.  poteft  produci 
exaliis  vt  2.  6c  y..6j-  dico  {  &  eltfepti- 
mum  )  quod  vt  fe  habet  3 .  ad  2.  ita  fe  ha- 
bebit  fy.  6~  ad      3.  eft  enim  vtwque  ra- 
tio  fexqui  altera.  Nam 
fexquiakera  fit  per 


Triplum  c  k  in  b  c  in  c  a 
Triplum  c  k  in  quadratum  b  k  h 
Triplum  b  k  m  quadracum  h  e  i 


cuius  quadratum  eft 
2— quod  demum  in  j. 
producit  6~.  Octauu" 
eft  non  alias  demonftratam  :  velut  cubus  7. 


1 

/ 


rectangulum  c  k  h,  hoc  autem*eft  aequale 
triploc  kdirferentijein  re&angulum  ex  a  f 
in  f  d  quod  claritatis  caufa  oftcndi  in  rnar- 
gine.  Conftat  enim  quod  eft  perinde  ac  Ci 
dicas  triplum  b  c  in  c  h  ;  hoc  autem  eft 
£equale  triplo  b  Cxin  c  a  cum  latera  omnia 
fiutCadem.  Igitur  fublatis  hinc  inde  parti- 
busfex  xqualibus  erit  difFerentia  cubi  b  c 
cum  triplo  b  c  in  quadratum  a  c  a  cubo  a  c, 
&  triplo  a  c  in  quadratum  b  c  cubus  k  c  dif- 
femitia:  quod  propofitum  eft.  Sev  difficul- 
tas  maior  praicedente  relinquitur,  &  maxi- 
me  quod  nos  in  odtaua  parte  diximus  Ac 
quadratorum  difFerentia  tam  in  radice  qua 
in  cufeo  dum  de  partium  differentia  locuti 
fumus.  Exempli  gratiacubus  y..  5.  p.  2. 
velm.     2.  nam  ad  idem  tendunt  quoad 
hoceft^.^o^.  rri.^.  578.  quarum  partium 
difFerentia  quadratorum  eft  27.  cubus  3. 
difFererj.tiae  quadratorum  fy.  5.  rh.     2.  Sc 
hoc  eft  valde  mirum  cum  diflifo  8.  in  5.  & 
3.  id  eft  y..  25.  p.  vel  rh.       cj.  pro- 
deant  26^0.  p.  vel  m.  252.  pronumeris  ieu 
pro  fy.  quz  squiuaient  j^.  ^7<5"qo.  rh.  vel 
p.  fy.  ^3504.  quare  difFerentia  eft  8  cubus 
2.difFerenti£-partium.  Quinirao  dirferentia 
quadratorum  partiuna  eft  409^.  cuius  1^. 
eft^4.  quadratum  cubi  2.  Sed  fi  ftatuamus 
partes      i$.m.  ^i.autp.^r.  4.  adhuc  fient 
partes  cubi  18;. rh.  158.  quarum  difert- 
tia  eft  27.  cilbus  3.  difFerentia^  ijlarum.  Et 
idempro^i.  34225. rn. aut  p.  j^.  249^4. Sc 
ad  idem  redeunt  :  non  tamen  difflrentia 

3412  J. 
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Corum. 


$41*5,  &  »4964.  qux  eft  92S1.  eftqua- 
dracum  27.  cubi  differentiae  partium  :  fed 
huius  eft  clarioi  caufa  :  at  quomodo  curn 
cubus  5.  rh.  2.  vel  p.  2.  fit  vt  dictumeftac 
ceptus  per  radices  t$l.  341*5-  rh.  gratia 
exempli  24964.  &  differentia  tamen 
qu..dratorum  illorum  qux  eft  vt  di&um 
elt  9x61.  non  eft  cubus,  at  cubus  yt.  5.  p. 
r>.  1.  vel  m-  ^i.  2.  eft  ijt.  605.  rh.  Bi.  57  S. 
quorum  quadratorum  diferentia  eft  ,  1II0- 
rum  veio  differentia  radicum  cft  27.  non 
quadratorum  partium  fed  partmm  ipfarum 
vt  lbi  partinm  difterencia  ficcubus  vt  etiam 
partium  radicis  ditferentia  eft  radix  :  con- 
ttahicpartiumdifteientiaeft  quoddam  ano- 
madum  :  quadiacorum  autem  in  vtriique 
differencia  eft  cubus. 

Ex  quibus  conftat  quod  oportec  tradu- 
cere  hanc  demonftrationem  ad  hunc  mo- 
dum.  Cum  fueric  binomium  vel  recifum 
cubi  partes  adquadratum  ductas  differunt 
in  cubo  partium  binomij  vel  reciti  ad 
quadratum  dudlarum.  Et  fi  animaduer- 
tis  propter  feparationem  in  creaaone  ad 
idem  redeunt.Et  eft  demonftracio  fubtiliffi- 
me,  &  tenet  tn  omnibus  genenbus  quan- 
titatum  eodem  modo  fumptis. 

Ex  hoc  patec  quod  propofuimus  in  corol- 
Wio,  fit  vc  velim  ljt.  cnb.  605.  m.  i^, 
578.  &  patetquod  quadratorum  partium 
differencia  in  cubo  eft  17.  Jgitur  in  quadra- 
tis  partium  xt.  erit  3.  ljz.  cu.  17  igitur  pono 
quod  prima  pars  y..  fit  r.  pof.  &  ericexfup- 
poficoquadracum  eius  i.quad.  igiturqua- 
dratum  lecu.ndse  partis  eft  1.  quad,  rh.  3. 
triplica  fic  3.  quad.  rh,  9.  adde  quadratum 
primx  partis  1.  quad.  fiunt  4.  quad.  m,  9. 
duc  in  primam  partem  fiunt  4.  cu.  rh.  9. 
pof.  xqualia  605.  igicur  cu.  equalis  2  -~r 
pof.p.  S/.  37 7?  igitur  duc  —  ad  cubum  fit 
~  duc  ty.  9  g  in  fe  fit  9  5  detrahe  ~  relhv 
quitur  p.  ~  eius  y..  deme  a  dimidio  rerum 
&  accipe  32.  v.cu.habebis  ^v.cu.^.  9^ 
p.^.9-~p-  *-v.cu.  9tt^c 
eft  quantitas  prima  r.  Bi.  5.  quam  duc  in 
fe  fiet  y.  deme  ^.fit  2.  cuius  radix  eft  ty.»  2. 
fecunda  quantitas  minor. 

Vigrepo  Prima. 

Supponamusquod  fit  1.  cubus  p.i.sequalis 

1.  rebus  8c  fit  quadratum  bcquadratum 
rei,  &  cubus,  cubus  aequationis  feu  qua:- 
ftionis  &ei  adiungatur  duplum  b  cquod 
fit  a  b  &:  fit  fuperficies  tota  fub  b  c  lacicu- 
dine  abc  de  i.igicuc  cotum  corpus  fub 
illa  altitudine  eric  2.  res :  &  duo  corpora  a 
b  g  &  c  d  e  f  fub  alcicudine  b  c  neceflario 

2.  Adeo  vt  fecundum  numerum  fuperficies 
toca  a  b  c  d  e  dupla  fic  illis  duobus  corpori- 
bus,quare  difiunc"ta  feu  diuifa  per  rem  erit 
lvnea  a  d  dupla  duabus  fuperficiebus  a  b  g 
8c  cd  e.  Hoc  autem  eft  dicere  vc  diuida- 
mus  a  d  in  duas  partes  a  b  ,  &  c  d  pro  vna 
&  altera  b  c  vtex  vna  in  aliam  fiat  dimi- 
dium  a  d,&  in  hoc  diuidemus  a  d  per  JEqua- 
lia,  &a  quadrato  dimidij  dccrahemus  di- 
midium  a  bcd  &  ^.refidui  adie&a  &detra- 
cta  dimidio  conftituic  pact.es.Et  hoceft  pri« 
mum. 
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Vigrepo  Secunda. 

Et  proponatur  a  d  cuius  non  eft  cerca 
ratio  nifi  quod  fit  jcftimatio  cubi  arqua- 

eidem  numero  rerum  &  sequationis  $c. 
j.p.  i.&ab^.rm.  1.  igitnc  b  c  1 
rh  —  5i  cd  z  -f  m.  y..  1  —  &  fuperhcies vc 
vides.  Eric  ergo  b  c  res  &  cubns  eius^t.5. 
m.  2.  Numerus  autem  atcjUatiouis  qui  eft 
i.fit  ex  fupernciebus  abg&cdequx  iun- 
aacfaciunt  ^.1  t  p.-in  b  c  ,  rem  qnx  eft 
^i.  i  '-~-rh. -7  producunt  1.  &  eft  ac  li  di- 
camus  diuifa  eft  a  b  in  duas  partes  vt  ex  vna 


o 


3 


l 


'a       5-m.  1.  i)^.ivm-7c3Tm 

fy:  i  5  d 
linea  pocens  in  c  d  ef k  1 

in  aliam  fiat  diiwdium  totius  a  d  hoc  eft  ta~ 
lis  numerus  qualis  tft  numerus  aeqnationis 
comparatus  numero  rerum  vt  li  dicas  t,  cu. 
6.  3.  jequatur  12.  rebus  aiTumemus  a  d  & 
eam  lic  diuidemus  vt  ex  vna  par  e  in  aham 
producatur  quarta  pars  ad  quale  3.  nume- 
rus  aeqaationis  eft  pars  12,  numcri  ce- 
rum, 

Vkrcpo  Tertia. 

Dico  prsterea  quod  fi  fumantur  duae  Theor.pi- 
quancitates  vc  fupra  diuifx  in  d  &  e  vt  a  b  mo< 
fit  gratia  exempli  3.  m.  a  c  ijvTP* 
quod  pocerunt  diuidi  ica  (  non  enim  refert 
an  fint  rh.  vel  p. )  vt  dudtae  iiiuicem  relin- 


quant  numerum.  Velut  in  exemplo  fe- 
cundo.  Nam  du£to  in  lacere  finiftro  reci- 
fo  in  rccifum  decuffatim,  cum  finc  partici- 
pantes  radices  ^fiunt  m.  2  ~  m.  1  -^-  &c  eft 
tptum  4.  a  dextra  aucem  re6te  3  -f  P*  &  1  * 
p.  qui  iundti  funt  j.  fubtralie  vnum  ex 
alio.i.  iunge  potius  faciunt.  r.  p.  Rurfus 

j  3.  m.  ^i.  f.Iiv.  ii.-r-m.  2  -7- 
!  •  -i-m  -  Ibi.  i.t  m.  T 


m 


46  o  Exa^reton  Mathematicorum. 


m.  2  —  m.  1  — 


[m.  4. 


j.m.  ?t.  5.      j^t.  u-  m.  i  T 
,  -L  tn,  -f  |      1  T  m,- 


h 
c 


ijt.  20.  p. 


^t.  20.  m. 


multiplica  a  dextra  partes  reelc  &  habebis 
p.#. iijp.^t.  1  j&a finiftra vidflSm  de- 
culfatim  habebis  m.  ijt.  7.  T  %  m.  2  ^  & 
hoc  totum  vt  prius  efficit  91.  20.  qua:  cum 
fint  p,  &  rh.nihil  efficiunt. 

Digrepo  Jjhmrta, 

Aflumamus  primum  exemplum  fecunda? 
digreffionis  in  quo  res  eft  $t.  1  ~  m.  T  cn- 
ius  quadracum  eft  1  -^m.  i  T  &  ob  id  duae 
fuperfieies  a  b  g  &  c  d  e  ( c  um  tota  a  d  e  fu- 
perficies  fic  2.)funt  $t,  1  —  p.  T  binomium 
rei  eft  igitur  a  d  e  id  eft  2.  diuifum  in  duas 
partes  quarum  vna  eft  binomium  radicis 
akerius  aut  illi  commenfum  aut  viciffim. 
Et  dubium  non  eft  quod  fi  ponas  b  c  ^t.  5. 
rh.  1  .ent  a  b  j^.  20.  m.  2.  &  quia  a  d e  eft  8. 
nuraerus  rerum  &ac§t.  45.  rii.  3. vt  fitac 
f  18.  m.  ^t.  180.  erit  c  de  $t.  1  80.  m.  10. 
(  cum  enim  demonftratio  &  propinquitas 
maxima  &  frequens  experimentumin  vnum 
confentiunt  habsri  poteftprovero)eritque 
c  d  5,  rh.  ^t.  5.  &  cota  a  d  ^t.  20.  p.  2.Di- 
co  prxcsrea  quod  proportio  numeri  asqua- 
tionisad  rem  eft  binomiumaut  recifumip- 
fius  rei  vel  ei  commenfum  :  nam  fi  (  vt  vi- 
fum  eft )  b  c  cft  res  &  recifum  auc  bino- 
mium  aggregati  a  bg  &c  d  e  quia  produ- 
cit  num?rum  asquationis  ,  igitur  numerus 
«quationis  continet  rem  id  eft  lineam  bc  in 
aggregat:o  a  b  g  &  c  d  e,fed  hoc  eft  bino- 
mium  aut  recifum  vel  commenfum  b  c  reci- 
10  vel  binomio  :  igitur. 

Vigrefio  guinta. 

Datam  ^t.  puta  20.  fic  diuidere  vt  quod 
fit  ex  vna  parte  in  reliquam  &  totam  effi- 
ciat  quemvis  numerum  &  quantitatem 
quam  poflec  efficere  ,  veluti  ^t.  cu  10.  duc 
20  in  fe  fic  v.  detrahe  ^t.  cu.io.  fit. 
ao.  cuius^t.  v.  20.  rh.  cu.  10.  addita& 
detracta  a  ^t.  20.  oftendit  partes. 

Theorema  oBauum.  Fropofitio  15. 

Cuilibet  numero  frafto  infiniti  mimeri 
fracti  refpondent ,  ex  quorum  multiplica- 
tione  numerus  integer  conflatur.  Vnde 
manifeftum  eft  fi  denominator  numeri  fra- 
c~H  ducatur  in  numerum  diuidendum  atque 
produclus  per  numeratorem  diuidatur,eum 
qui  exit  numerum  fra&um  effe ,  qui  du- 
ctus  in  priorem  producet  numerum  affigna, 

„  tum. 
Com. 

at  numerus  fra&us  a  b  &  fit  numerus 
integer  h  c  quem  necefle  eft  habere  hmul- 
tiplicem  c,a  autemhon  eft  multiplex  bali- 
ter  a  b  non  etfec  numerus  fra&us  fed  inte- 
ger  nam  -  eft  5,  &  T  «quiualet  3..  duca- 


tur  ergo  b  in  h  &  producatur  d  cui  fuppo- 
nature  quod  ficexainc  auc clatitatis  gva- 
tia  pofito  c  raonade  aequale  a  dico  ergo  ex 
nuper  di£tis  quod  fi  d  continuerit  e  &fit 
multiplex  ad  ipfum  produdum,  eritinceger 
numerus  ex  diffinitione  integn.  Et  fi  uon, 
cric  numerus  fra£tus  &vtroque  modo  du- 
c^us  a  b  in  d  e  producec  c  h  numerumintc- 
gium  propofitum.  Ducantur  ergo  b  in  e  & 
fiat  g,&  a  in  d;&  fiat  f  dico  f  g  eilc  aequalcm 
c  h.Quia  ergo  ex  b  in  h  fic  d  6c  a  eft  arquale 
e,ericdad  e  proporno  ipfum  h  &  ideo  etiam 
d  compofitor  ex  proportione  d  ad  e  &  ad  b 
interpoiitoe  vel  a  interd  &  b:fi  igitur  pro- 
portiones  a  ad  b  &  d  ad  e  componunt  h  & 
eedem  multiplicandoain  d  &  b  in  e  com- 
ponunt  f  g»igitur  fg  eft  equale.Et  hoceftdi- 
cere  quod  f  iit  multiplex  ad  g  in  numeroh 
quod  elt  propofitum. 

Ex  hoc  pacet  quod  tales  numeri,  quales  qa 
funt  de,  inueniri  poteruncqui  ducvtiinab 
producent  numerum  integrum  quia  h  c  feu 
h  poterit  variariin  infinitum,  quo  mutato 
feu  h  folum  (pofito  c  monade  )  mutabitur 
d  e ,  igitur  patet  tota  propofitio.  Quod  Ci 
obiiceres  fieri  pofle  vt  d  e  non  fit  numerus 
fractus  quia  d  fit  multiplex  ad  e,  &  dudturn 
a  b  in  d  e  producac  h  c  feu  h  tantum  quod 
idem  eft  pofita  vt  dixi  c  monade,  dico  quod 
ex  a  b  in  aliurn  numerum  integrum  uon  fic 
vnquamJc  qui  fit  1.  p.  quam  h  nam  /i  ex 
a  b  in  d  c  fic  h  igitur  a  b  numerat  h  quia 
per  numerum  d  e,  &  quia  per  te  numerat 
etiam  k  per  alium  numerum,igirur  nume- 
rabit  a  b  differentiam  inter  h  d<  k  que  ef¥ 
monas  maior  minorem.  Nam  fupponiinus 
ad  hoc  propofitum  (  non  quia  non  fit  ve- 
rum  fed  quoniam  fL.flficit  in  propofito  no- 
.  ftro  )  quod  a  b  fit  numerus  fradtus  compofi- 
tus  ex  mtegronumero  &  partenumeri. 

Ex  hocpatetquoddudcobdenominatore  o, 
fracSti  numeri  a  b  in  h  numerum  diuidendum 
producitur  d  qui  diuifus  per  e  numeraterem 
fradti.i.fupponendum  illum  ni  .jeracori  d 
vt  e  fit  loco  denominatoris  (  nam  non  eft 
aliud  T  quam  ^.diuifum  per  5.)exit  de  qui 
duiStus  in  a  b  producit  h  c, 

Ex  hoc  &  regula  pofita  in  quarta  digref-  Qtr, 
fione  praecedentis  propoficionis  patet  quod 
regula»capituli  tota  cubi  &  numeri  aequ- 
lium  rebus,  &  illius  partis  qux  eft  nondum 
inuenta  capituli  cubi  ^qualiirebus  &  nume- 
ro,  &  fimiliter  generalis  cubi  &  numeri 
zqualium  quadratis  tota  &  generalis  in  vna 
parte  cubi  &  quadratorum  arqualium  nu- 
mero  habec  aftimationem  &  principia  ia 
binomiis  &  recifis  numerorum  iftorum  fra- 
ctorum ,  qui  inuicem  duc^i  producunc  nu- 
merum  integrum. 

Theorema  Nonum.  Fro^ofilio  \6l 

Cubuslinea:  diuifxcum  duplo  cuborum 
partium  ajqualis  eft  triplo  parallelipedorum  primnttQr, 
jpfius  lineas  in  partium  quadrara.  Vnde 
manifeftum  eft  quod  cubus  ille  cocius  hnee. 

cum 
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cam  numero  aequali  duplo  partium  rqua- 
bicur  roc  rebus  quot  faint  quadrata  ambo 
triplicata.Quod  ii  cubus  &  numcrvs  propo- 
nancur  aequales  numerocuidamrerumcuius 
tutia  pars  non  fit  maioriji.  quadrata  cubi_ 
aggrfrgaji  quadratorum  ncc  minor  duplo 
cubi  ^i.diraidij  quadratorum,erit  dimidium 
numeri  a?quationis  aggregatum  cubornm 
partium  a  b  diuifa  in  c  dico  quod  tripluma 


C 
+ 
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b  in  quadrata  a  c  &  c  b  cft  scquale  cubo  a 
b  curh  duplo  cuborum  a  c  &  c  b,  Conftat 
cnim  cubum  a  b  efte  arqualem  cubo  a  c,bc 
&  triplo  a  b  in  quadratum  a  c  &  triplo  a  c 
in  quadratuiu  c  b,quare  illud  aggi  gatum 
eft  aequale  triplo  cuborum  a  c  &,  c  b  &*.  pro- 
du&oacin  quadratum'c  b  &c  triploc  bin 
quadratum  a  c.  At  hoc  eft  aequale  triplo 
a  b  in  quadrata  a  c  &  c  b  ex  conftitutione 
igitur  confta:  propofitum. 

Corol.  primum  patet ,  nam  fi  aggrega- 
tum  cuborum  djderimus  dimidio  numcii 
&  daplum  eorim  toti  nuriiero  aequationis, 
relinquetur  cubas  totius  aequalis  rebus,  qua- 
re  quadiata  numcro:  &  proportiocuborum 
ad  quadrata  nota.fequetut  etiam  peridem 
quod  fuppafito  cubo  cum  numero  aequali 
rebus  folum  quod  numerus  ille  rerum  eric 
coniHtutus-gratiaexempli  cubi  fint  35.  & 
aggregatum  quadratorum  fic  r  3-dico  quod 
erit  conftitutio,  ducemus  $$.  per  2.  femper, 
&13.  per  3.SC  fiet  1.  cu.  p.7o.aeqwaIis  39. 
rebus. 

Corol.  fecunduai.propofito  cubo,  gratia 
exempli,  cum  numero^aequalis  18.  rebus  ita 
vt  numerus  18.  fit  aequalis  quadratis  par- 
tium  ex  demonftratis  dico  quod  aggrega- 
tum  cuborum  non  porcrit  clfe  minus  duplo 
cubi  quadrata  dimidi)  18.  &  ita  non  mi- 
nor  54.  nam  quadraca  dimidij  18.  eft  3. 
cBius  duplumicubi  eft  54.  nec  poterit  elfe 
maior  fy.  quadrata  cubi  eiufdern  aggregati 
velut  aggiegatum  cubi  dictum  fi  fic  1  8. 
cuius  cubusettsSji.  eius  Radix  quadrata 
quseft  circiter  76.  cftmaximum  aggrega- 
tum  cuborum.  Et  ita  propofitis  54.  pro 
aggregato  cubcrum  minimo  &  5852,- 
pro  maximopoterimus  eruefe  aggtegatum 
quadratorum  conuerfa  ratione. 

Problema  oBmum  Propofitio  17. 

Propofito  re&angulo  folido  quadrata:  ba- 
fis  Ifolipa  fua  inuenire  fub  ptoporcione 
data. 

tot  (  Com      IioliPa  fiunt  diui^  bafi  m  du°  ^^1'^ 
'  vt  a  latcre  vides  fed  ita  vt  fint  asque  alca  & 

ide6  erunc  nifi  corpora  finc  cubi  noneft  ne- 

cefle  vc  mutuz  finc  cubis  altitudines  fed 

iolum    vt    dirTerant    quantum  latera 

cubocum.     Inhnita  ergo  poterunt  efle 

in  vnoquoquc  cubo  Ilolipa  prima.  Etin 

vnoquoque    re&angulo  folido  quadratat 

baiis  Ifolipa  fecunda.  Et  quia  proportio 

cft  vt  bafium  cum  fint  -equalis  altitudinis 
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igitur  bafes  erunt 
in  ea  propoitio- 
ne.  Quate  pro- 
portio  d  e  ad  c 
*e  fy,  illius  &  cum 
fk  1.  m.  propor- 
tione  d  c  ad  c 
e  igitur  erit  per  ie 
ncta. 


Theorcma  10.  Propofitio  18.  Archimedica- 
modo  propofita. 

Sint  tres  line-c  a  b ,  c  &c  d  e  in  continua 
proportione  Sc  diuila  fit  d  e  in  f  iicut  d  f  fic 
media  proportione  inter  a  b  tk  f  e  dico  c 
fore  niediam  frrtet  aggrcgatum  a  b  &  d  f  &C 
ipfam  d  f.  Et  rurfus,  quod  fifit  taleaggre- 
gatum  ex  a  b  Sc  d  f  qnod  lic  a  g  &  futrit  c 
media  inter  a  g*&  y  b  fueritque  a  g  Sc  g  b 


fubtenfa  tertia  g  hin  continua  proportione 
quod  cerit  media  inter  ab  &  b  h.  Tu.  fcis 
p.rpofuioncm  quodd  fcftlatusfuperficieiex 
a  b  in  dc  addito  quadrato  dimidij  a  b  de- 
trada  ab  eo  latere  dimidia  a  b.  "  Item  •  ex 
demonftratis  alias  quod  proporrio  d  e  ad 
f  geft  duplicata  ei  Ciuae  eft  c  ad  d  f.cumer- 
go  proporuo  a  b  ad  d  f  fit  vt  d  f  ad  f  e  ex 
fuppofito  erit  coniuntStim  a.g  ad  b  g  vt  d  e 
ad  e  f,fed  d  c  ad  e  f  vc  c  ad  f  quia  rertia  ad. 
tertiam  vtfecunda  ^d  lecundam  duplicata> 
igitura  g  ad  gbvc  c  ad  f  d  duplicata3ergO 
cum  d  f  lit  a-qualis  b  g  erit  a  g  ad  e  vt  c  ad 
b  g  feu  ad  d  f  quod  fuit  demonftranduro. 
Contrario  modo  demonftrabitur  fecunda 
pars  q^a:  eft  conuerfa. 

Theoremwn  Vndecimum  Trepofitio  19, 

Siiinea  in  duas  partes  ac  duas  diuidatur 
quadratum  totius  &  producla  fuperf/ties  ex 
.  prima  in  tertiam  aequates  erunt  fuperficiei 
ex  cota  in  primam  &c  tertiam  partem  ac  ex 
fecunda  in  quartam. 

Sit  ab  diuifa  in  c  &  d  dico  quod  quadra- 
tum  a  bcum  fuperficiea  c  in  a  d  eft  aequale 

a         c        d  b 

fuperficiebus  b  d  in  b  c  &c  a  b  in  a  c  &  ad  fr 
muliniundas.  Hoc  fit  per  Qtiartam  fecun- 
di  Elementorum.  Quadratum  e«iim  a  b  cum 
eo  quod  fit  ex  a  c  in  a  d  eft  aequale  quadra- 
to  b  c  Sc  duplo  quadrati  a  c  &c  duplo  b  &' 
in  c  a  &  ei  quod  fic  ex  a  c  ter  in  c  d  loco 
quadrati  b  c  ponemus  quadrata  b  d,  d  c  &c 
duplum  b  d  iri  d  c  vt  fint  XI.  partes,  qua- 
dratum  autem  b  d  communiter  detrahittu: 
&  b  din  d'c  femel  pro  fuperficie  bd  iu 
b  c  rclinquuntur  IX.  fuperficics.  Ac 
ex  a  b  in  a  c  fiunt  tres  fupeificies  & 
in    a  d  fex  ,  fed  tres  fimiles  ex   a  b 
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quad. b  c 


I 


quad.  a  b 
a  c  in  a  d 


1  b  in  a  c  bis 

quad,  a  c  bis 
acin  cdbis 
acind  b  bis 


b  d  in  d  c 
quad.  d  c 


quad.  a  c  bib 
acin 
a  cincdter 


b  d  bis  quad 


quad.  a  c  bis 
a  c  in  c  d  ter 
a  c  in  b  d  bis 
juael.  b  d 


dc 

bdindc  bis 


in  a  c,ergo  detracHs  cotnmunibus  quadrats 
a  c  bis  &  a  c  in  c  d  bis.  &  ac  in  d  b  relin. 
quitur  ex  vna  parte  a  c  inc  d  fcmel ,  qua» 
dratum  c  d  &  b  d  in  d  c.  Eft.  ergo  c  d  tet 
aflumpta  in  a  c  in  feipfum  &:  eft.  quadratum 
c  d  &  in  b  d  ,  hoc  autem  per  fecundarr. 
fecundi  Elementorum  eft  a>quale  ei  quod 
fit  ex  tota  a  b  in  c  d  qaod  eft  propoii- 
tum. 


OPVS 


OPVS  NOVVM 

'    ^  D  E    "      * % 

PROPORTIONIBVS   N  VMEE  ORVM  > 

[MOTVVM,  PONDERVM,  SONORVM,  ALIARVMQVE 
rertfm  menfurandarum,  non  folum  Geometrico  more  ftabdi- 
tum,  fed  etiam  variis  experimentis  &  obferuarioriibus  rerura 
in  r.a:ura  ,  folerti  demonftratione  dluftratum  ,  ad  multiplices 
vfus  accommodatum»' 


AD  M  A  AMVLIVM  VENETVM, 

Cardinalem  liluftFiflimum. 

~EN  E  diclum  eftmeo  iudicio  a  Platone  M.  A.  Amulioptime,bea- 
tas  fore  Refiub.  fi  vel  tllarum  domini  Japieniu  amatores  eftent, 
aut  qui  fapientix  ejfent  amatores  dommarmtur  ,  hoc  ipfum  clare 
inteitigcns  ,  Jhdto  fap.entk  nihd  efe  vtdms  humano  generi ; 
quo  ftmul&  ptetas  t  &iuftiiia,  &  mutuus  amor  hominum  inter 
fe  &  eorum  commoda  contmetcntur.  Nemfe  hifce  quatuor  tsta, 
nofirafelicitas  comprehenditur.  St  quidem  pietate  inDeos  mhd  ntfi fanclum  ,  &  pu~ 
rum ,  &  iiluHre  fapimus :  hoc  ipfo  primum  quod  fupra  nos  ejl ,  inteUigimm ,  Deos 
vcneramur^  gratias  agimm,  timor  cum  vtneratione  nojiros  animos  fubit ,&  de  futura 
vitacogitamus,fac  ipfa  mortalmfi  nonnegltgentes  fkitemparui  facientes.  luftitiant 
MtemadeoneceffanamhumanogeneriefJeJcimm,vtfme  tlU  neque  ejfe  y  nedum  bene 
efepofiimm ,  vtneque  latronum  ccetus  abfque  ea  diu  ftare  pofiirit.  Porro  quiddicam 
de  concordia ,  &  mutua  hominum  beneuoientia  ,  in  quibm  omnis  viu  human&  duL 
ccdo  repoftta  eft :  nec  quis  fuftineatviuere ,  quijeomnibm  odwfum  efte  {entiat.  H is  ipfis 
filwsin  fpemalimus,  parentes  fouemm  ,fratres  tuemur,  &  adiuuamus-,  amici<  opi- 
tulamur,  cumhomimbus  hilarem  &  iucundam  vitam  ducimus.  Si  quts  JerpeMem 
tn  leciohaberet , nunquam  fomnum  caperet :  ita  nihtl  moleHtus eft  in  hac  vita ,  qukm 
ejje  cum  quonoiis  ,&pYiuari  confuetudine  eorum  cum  quibus  maxime  viuere  cupias. 
Quid  enim  habent  Principes  prmpuum  cum  tota  illa  potentia  quam  habent ,  nifi 
Voc  vnum ,  quod  futs  quos  amant  bene  facere  pofiint  ?  nam  rcliqua  omnia  exercerh 
venari,edere>b!bere3dormire>iter  agere-yloca  am&na  inuiferc  multis  aliis  concejfum 
eH.maioreqttecomwodo  quiinvitapriuata  degunt.  Si  ergo  prmcipatum  cum  tot  la- 
boribusycuris,periculis,&meritoomnesappetunt:neceft  in  eo  quicquam  pracipuum 
pr£ter  hoc ,  cui  dubium  eft  quin  hoc  non  pt  fummum  huius  vita  hominibus  bonum? 
propter  cuius  vel  dubiam  fpem  eorum,  qus  habent  oblttimortaies  periclttantur.  Suc~ 
cedunt  inde  totcommoda ,  non  folum  vtilta,  fed  pteraque  etiam  neeefaria  ,  qm  nos 
fapientiadocet :  hmufmodt  ergo  omnia  cum  libris  contmeantur ,  mertto  optimus  qutfi 
que  librorum  bonorum  perpetuitati  atque  incolumitati  fauere  debet*  C.  Cait6uiam 
execrarwr  folum  ob  idqmd  Vergtlij  ,  &  T.  Liutj  Jcripta  delere  cogitauerit.  ^jtd 
facluri  effemmtfi  fectffet  quod  cogitmerat  ?  Bft  in  fapienium  monumentts  bonum 
fine  malo ,  mens  fine  corporea  labe :  Vtrtutes  abfque  vttm ,  grati&  &  tucunditasfine 
jorde,&  immunditm ,  voiupttts  fine  dolore,  conuerfatto abjque udio ,  deittm  abfque 
miferia  nuda,  omnia  bonaprxftant  ,atquelaudabilia  ahommbm  morialitatis  exumis 
libera ,  tantum  commodi  afjerunt  Ubri.Sed  & m  eorum  eiectione  ac  ftudtis  modm ,  ac 
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mediocrim  qmdam  feruanda  eft ,  qu*  fi  q^  neglexertt  non  hui  mcommodo  *fficte« 
W.esm  antwuirattomm  al'U proforttonem  appelhmnt  >  mn  equidem  ettamtnfcr- 
trith  t*m  facdlimam ,  vt  rentur  homines :  nam  m  alw  rebm  perob[cumm  ejjefaten- 
tur,  eZo  Micdltmam  mto  vndtqm,  &  magu  forfan  vbt  non  extjhmuM*.  Vndi 
pluresdectdere  vtdemus  mugme  cum  auxiliu  ,  &  eutdentt  fpe :  qmd  aitud  ejt  m  <m}* 
quam  knot*  menfma  rerum  ?  quam  tamen plerique  tenete  Je  putant.  lrgo,cumjum- 
mum  bonum  tn  hac  menfura  fttum  effe  cernerem  >  vt  cUrecftcndunt  mujic*  voces,que 
non  nifi  indmiduo  ( vt  tta  dicam  )  fpacio  feu  loco  fiare  poffunt ,  tt*  Cr  m  fguru  ptttu- 
twrum  &  (t*t**rum,  &  dtebus  decretorm  ,  &  negottis  cimhbumpeu  preuumme 
fatturum  extfttmaui  .fiomnia  h«c  quz  lafe  fatebant  breutter  tn  vnum  "degtftm, 
non  tuntum  ne  leclorem  udto  afficerem  ,  eptam  vt  quod  dtasdocut ,  h[mbus 
Bammbus ,  &  plura  contmerentur ,  &  factlms  docerentur.  Cum  vero  bonajortuna 
quzdam  efeafi^vt  tibtUellum  dedtcaffem  dePromdentm  ex  conftttuttcne  tempo- 
mmlonJmeLeoccaftone  nommts  tui  Typographt  oblttt  fint ,  tndignum  forefutaut, 
vtnon\rea[  auemadmodumcumGlauco  Vtomedes)cum  aureis commutanm.  Itque 
mfinitis  Itcet  mcumuentus  negotm  totus  huic  opera  incubm ,  atque  adeo  vt  frater 
fpem  vnius  anni  pene  (pacto  itber  abjdueretur.  £ui  cum  ttbt{  yt  dtxt )  tam  wre 
dderetur,  eo  tamen  magts  dedtcandum  futaui,  quod  non  ego  folum^uanqum  tA 
maximcfed  communis  confenfus  hommum  eXiffimet  ,  tc  ftngulan  vtrtute  omntbus 
jiudtofis  plurimum  fauere.  Vale. 


P 


Vrima  dftfnitio. 

Roportio  ab  Euclide  fic  defcribitur , 
.^jod  fit  duaram  quantitatum  eiuf- 
dem  generis,  quod  ad  magnitudinem 
attinet ,  Gomparatiocerta. 

Secunda  dtfjimtio. 


Proportiones  periimilitudinem  dicuntur, 
ciim  quantitas  quantitati  comparatur  alte- 
rius  generis  ,  cui  fingitur  arqualis  effe  pote- 
ftatc. 

Ve!ut  fi  a  b  fingatur  monas  a  \ 
in  comparatione  ad  b  c,erit  1 

redtanguium  a  c  acquale  linea;  b  >- 

bc. 

Tertia  difftnitio. 

Proportio  xqualis  proportioni  eft  ,  cum 
eodem  modo  termini  fe  babent  inuicem 
in  vtraque. 

^uarta  diffinitio. 

Proportiones  fecundura  genus  notae  di- 
cuntur  jcumnouimus  ,  quod  fint  maiores, 
aut  minores.  Nam  cum  asquales  funt,  fimul 
neceife  eft  3  vt  cognofcamus  genus ,  Sf  fpe- 
ciem. 

£)uinta  diffinitio. 

Datum  pofitione  eft :  quod  neceflaiio  ex 
pofitis  certam  habet  quantitatem. 

Sexta  dtfftnitio. 


Datum  fimpliciter  dicitur  ,  quod  ex 
propofitis  eoguofci  poteft  ,  quantum  .  t. 

Septima  diffinitio. 1 

Proportionespoteftaw  dicuntur,  qusefub 


comparatione  aliainm  quantitatum  necef- 
fariam  habentium  connexionem  fofum  co- 
gnofcuftsuE. 

Hae  autem  lunt  aliquando  eiufdem  gene- 
ris  cumpiimis,vt  numeri:  aliquando  alte- 
rius ,  vc  hnearum  &  fuperficierum,  anguloru, 
&  atcuum  ;  aliquando  eiufdem  generis ,  & 
dRierfarum  ipecierum  ,  vt  arcu.um  perfinus, 
qua  vtuntur  Aftronomi. 

*.    oBaua  diffinitio. 

Proportio  hdmonyma  dicitur  duatum^- 
quantitauim  Jiuerfi  genens ,  fed  altenus  ab 
akcro  dependentium  ,  velut  motus  ad  tem- 
pus-Dicimusenimmotum  tardum  >  vei  ve^ 
locem  in  comparatione  ad  tcmpus. 

Nona  diffinitio. 

Proportionum  alise  dicuntur  rhete  ,  alias 
alogse,rhetae  qu^  funt  vt  numeri  ad  nume- 
rum  ,  alogae  qua:  non  funt  numeri  ad  nume- 
rum. 

Vecima  diffinitio. 


Proportio  rhetc  alia  arqualis  ,  alia  multi- 
plex ,  vel  fubmultiplex :  alia  vnius  parcis  ex- 
ceflus,aut  defeclus  ,  alia  plurium  ,  quam 
fuperpartientem  ,  aut  fupartientem  vocant. 

Vndecima  diffnitio. 

Cum  diuifo  denominatore  per  numera- 
torem  exit  quantitas  aloga ,  proporcio  dici- 
tur  aloga :  fi  autem  numerus  integer  ,  aut 
pars  numeri  nota,dicitur  rhete. 

Vuodecima  dtffnitto. 

,Proportionem  in  proportionem  a 
duci  eft  ,  quoties  reclo  ordine  tres  ■  1 
quantkates  m  eifttcm  collocantgr.-  b 
vt  fint  tres.quantitates  a  b  c,dicetur  \ 
proportio  a  ad  c  produfta  ex  pro-  c 

por-  i  
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portione  a  ad  b  &  b  ad  c  ,  &  fimiliter  pro- 
porcio  c  ad  a  producicut  ex  proporcione  b 
ad  a,  Scc  ad  b. 

Tertiadecima  diffnitio. 

Proporcionem  per  proportionem  diuidi 
eft  ,  quoties  ad  eandem  quantitatem  dua: 
quantitatescomparantur,  tuncillarum  pro- 
portio  eft ,  qu*  prodit  vna  per  alteram 
diuifa. 

Sint  proportiones  a  &  b  ad  c  &  incerpo- 
natur  b  inter  a  &  c ,  dico  proportione  a 
ad  c  diuifa  per  proporcionem  a  ad  b  prodi- 
re  proportionem  b  ad  c  ,  conftac  ex  con- 
uerfa  przcedencis. 

Quartadecima  diffnitio. 

Additio  proportionum  intelligitur  quo- 
tiens  duatum  quantitatum  ad  vnam  Cercia, 
proportiones  pet  aggregacum  lpfarum  qua- 
titatum  ad  eandem  coniunguntur. 

Velut  fi  comparentur 
ab  &  b  c  ad  d,  inde  tota    a        b  c 
a  c  ad  d  dicernus  propor-    1         1  ' 

tionem  ,  ac  ad  d  elfe   

coniuudam  ex  duabus  proportionibus  a  b 
add& bcad  eandemd  H*c& duae  fcque- 
tes  licut  Sc  dux  antcffcdentes  demonftrabu- 
turelTe,  nunc  folum  quomodo  intelligen- 
dum  fic  proponimus. 

G[ui/:tadec>mA  dijjinitio. 

Decrac*honem  proportionis  a  'proporrio- 
re  incelligimus  fieri  per  decractioncm  mi- 
noris  quantiutis  a  maiore  a  comparatam 
ad  eandem  quanticacem. 

Velut  in  exemplo  fupcriore  decra&a 
proportione  b  c  ad  d  ex  proportione  a  c 
ad  d  ,  relinquetur  proportio  a  b  ad  d,  & 
probatur  ex  conuerfione  praeeedentis. 

Ssxtadecima  diffinitio. 

Extractio  radicurn  alicuius  proportionis 
fic  per  extractionem  radicum  quantitatum 
illius  iuxta  vnam ,  &  eandem  rationem. 

Veluc  quadratap  ,  vel  cubac,  vel  pronicae, 
vel  vniuerfalis,  vel  alterius  modi. 

Decimafeptima  diffinitio. 

Cum  fuerint  duae  proporciones  fimiles  in 
tribus  cerminis  continuatae ,  dicetur  propor- 
tio  primae  quantitatis  ad  tertiam  veluti  pri- 
ma»  ad  fccundam  duplicata.  £c  fi  fint  tres 
proporciones  fimilcs  in  quatuor  cerminis  , 
dicecur  ptoporcio  prima:  quantitatis  ad 
quartam  triplicata  ei ,  quae  eft  primae  ad 
fecundam. 

Decima  otlaua  diffinitio, 

Confufaproportio  dicituc  fimplicis ,  aut 
compolitae  quantitatis  ad  compofitam  in 
comparatiojie  ad  proportioues  ad  partes. 

Decimamna  diffnith, 


Quancicaces  qua:  in  contiuua  func  pro- 
porcione  Analoga:  vocancur. 

Dictum  eft  hoc  ad  fugiendum  nomen 
barbarum  ,"  eciam  vc  breuicer  camen  polfe- 
mus  fencenciamexplicare. 

Vtgeftma  diffinitio. 

Reflexa  proporcio  dicitur  cum  trium 
quantitatum  aggregatum  piimae,&  tertia: 
fe  habet  ad  fecundam  velut  iecunda  ad  ter^ 
tiam. 

Vtgefma  prima  diffmitio. 

Trium  quantitatum  analogarum  aliae 
quidenn  Geoinecrica: ,  cum  proportio  flmi- 
liseft.*  Ahae  Arithmeticae,  cum  faerit  aequa- 
lis  excejfus  hucinde  :  Ahae  mulicae  cum  fue- 
ric  proporuo  primae  ad  tertiam  mulnplex, 
aut  fimplex  ,  auc  compotita  excdLs  qaae 
fimphci  iuncta  fic  ad  muiripiicis  pei fecvio- 
nem  :  eadem  autem  fic  propcrcio  exceifus 
primae  ,  6c  fecundae  ad  excetfum  fecundas 
fupra  terciam. 

Veiut  proportio  6".  4.  3.  dupla  eft  vtrin» 
que,  Sc6.  ^ .2..  tripla ck:  18.14-2  .&45.40. 
}6.  Geometricavet&&  arithnietica  facihus 
conrinuantur  in  quotquoc  quantitaribus, 
fed  &  mufica  vehu.  12.8  6  \  \.  ik  proporcio 
8.  ad  j.  mulicaeft  :  quia  proportto  y.  ad  4. 
mufica  eft  ,  &  bene  fonans  ,  igitur  conlti- 
tutis  8.  5.  4-  cum  8  ad  4.  bene  fonet  ,&  5. 
ad  4. 8c  4.  fit  extrema  non  media  inde  8.  Sc 
5.  ben%fonant ,  nam  in  mediis  non  efi  ve- 
ium ,  vtin  9.6.4.  bis  diapenie,&  16. 12.9» 
bis  diatellaron. 

Vigefima  fecunda  diffnitio. 

Quancicates  quae  fimilem  habent  pro~ 
portionem  non  continuacam  ,  omiologas 
appeilancur. 

Vtgefima  tertia  dtffimtio. 

Prima  opetacioneconfiftetedicuntur  prp- 
porciones,  cum  incer  ptimo  conflatas  quan- 
titates  conftiterint. 


Prima  Animi  commwis  fententia. 


o 


Mnis  Proportio  eft ,  aut  aequalitatis, 
aut  maior  inaequalis,  aut  minor. 


,  Secunda  animi  ctmmunis  fententia. 

Quilibet  numerus  tantusdicitur,  quanta 
eft  illius  proportioad  monadem. 

Dicimus  enim  quacuor,  quod  monadem 
quacer  contineac.  Ec  duo  cum  dimidio  cutn 
monadem  bis  Sc  femis  contineac. 

Tertia  animi  communis  fententia. 

Proportionem  defeclus  ,  feu  detracte 
quancicatis  ad  defedcum  eifepoiTe,  vc  quari- 
titatis  ad  quanticatem  dicuncur  communes 
animi  fententiae,  qusex  intelledu  folo  ter- 
minorum  ,  quod  verae  fint ,  cognofcuntur.  Si 
ergo  defeclius  eft  quantitas ,  &  quantitas- 

eiufdem 


/ 
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eiufdem  fpeciei ,  quia  detrahitur  ,  &  defe- 
<5tus  non  eft  fimpliciter ,  fed  detractio  ergo 
per  qaartam  petitionem ,  vel  primam  diffi- 
nitionem  erit  proportio  inter  illas.  SunC 
enim  amba:  detra&ae. 

QMYtct  animi  commmis  fententia. 

Inter  quantitatem ,  &  defectum  mino- 
rem  quantitate ,  cuius  eft  defe&us ,  eft  pro- 
portio,  quatenus  eft  quantkas.  Sitablinea, 
&  decra&a  qaancitas  b  c ,  n©n  maior  a  b 
&  d  fic  alia  quaeuis  quantitaseiufdem  gene- 
ris  ,  dico  quod  inter  d  &  b  c  eft  proportio 
quatenus  b  c  eft  qua-  . 

titas,  quia  funt  eiuf-    I    '      I  ' — I 

dem    generis    ideo    a        b  c 
funt  in  aliqua  pro-  '     ^  ' 

portione  perprimam 

diffininonem.  Sed  vt  b  c  eft  defeclus,  nulla 
eft  proportio  :  quia  quanco  b  c  augetur, 
tanto  augetur  proportio  d  ad  b  c  ,  &  hocefl 
coutra  demonftrata  ab  Euclide. 

Quinta  animi  communis  fsntentia. 

Cum  proportio  prOducitur  ex  propor- 
tionibas  quarlibet  illarum  dicetur  ptoducla 
diuifaper  alteram. 

Sexta  animi  commums  fententia. 

jEqualium  quantitatum  feu  proportionu 
ad  tertiam  comparabilium  eademgeft  pro- 
portioatque  viciffim.  Haec  etfi  demonftre- 
tur  ab  Euclide ,  eft  tamen  hic  generalior :  & 
fatis  per  ie  nota  >  vt  fit  propior  animi  com- 
muni  fententiae ,  quam  rei  demonftrandae. 

Septima  aiimi  communis  fententia. 

Ad  quod  quantitas  proportionem  habet 
infinitam  ,  id  in  genere  illius  quantitatis 
non  comprehenditur. 

Nam  proportio  eft  duarum  quantitatum 
eiufdem  generis  comparatio  certa  :  at  haec 
comparatio  certa  non  eft :  non  igitur  quan- 
titaces  ambae  funt,  aut  non  eiufdem  generis, 


P  RI MA    P  ETl  TIO. 

Slfuericprimiadfecundum,  vt  Cercij  ad 
quarcum,  Sc  ex  primoin  fecundum  pro- 
ducatur  asquale  ,aut  maius  ,  aut  minus  pri- 
mo  ,  vel  fecundo ,  producetur  eodem  modo 
ex  tertio  in  quartum  aequale  aut  maius,  auc 
minus  tertio ,  vel  quarto  eadcm  ratione  &c 
©rdine. 

Secunda  petitio. 

Proportiones  poffunt  duci,  diuidi,  iungi, 
&  auferri ,  &  fumi  radix  in  eis  cuiufcunque 
generis  ,  atque  earum  quantitates,  vt  libec, 
poflunc  cranfponi. 

Tertia  petitio. 

Proporcionis  cuiufuis  nomen  a  denomi- 
nacore  fupra  fcripco.,  &  numeratore  infra 
fcripcofumitur. 


Quart*  petitio. 

Diuifa  quauis  quantitate  per  aliam  eiuf- 
dem  generis,  quod  exic  proportio  dicitur. 

Quinta  petitio. 

Quaelibet  proportio  eft  vel  inter  duas 
quantitates ,  vcl  per  vnam  fignificatur. 

Nam  per  tcrtiam  petitionem  fi  fint  dux 
quantitates ,  quae  non  habeant  vnius  ratio- 
nem  ,  nomen  fumit  proportio  a  duabus 
numeris ,  fin  autem  fit  altera  monas  ,  erit 
per  fecundam  animi  communem  fententia, 
proportio  numerus  ipfe.  Ideo  patet  ,  quod 
dicitur. 

Sexta  petitio. 

Propofita  proportione  quacnnque  & 
monade  quantitatem  inuenire,  quse  fe  ha- 
beat  ad  monadem  in  proportione  propo- 
lita. 

Nam  cum  per  quartam  petitionem  diui- 
fa  quancitate  per  quantitatem  exeat  pro- 
portio,  &  numerus  ad  monadem  fe  ha- 
beat,  vt  proportio  ,  ideo  fumpta  monade 
fecundum  illum  numerum  ,  ille  niimerus 
eft  quantitas  quaefita. 

Seftlma  petitio. 

Quamlibet  quantitatem  per  aliam  eiuf- 
dem  generis  diuidere  poile. 

Ottana  petitio. 

Proportio  nem  in  proportionem  ducere 
poffe' :  quamuis  fint  inter  quantitates  di- 
uerfi  generis. 

Quod  dicitut  de  multiplicatione  intelJi- 
gendum  eft  de  aliis  operationibus  fupra 
enumeratis. 

Nond  petitio. 

Monadem  femper  fumere  in  quocunque 
generepofle  propofita  proportione. 

Nam  licet  diuidere  per  feptimam  peti- 
tionem  quantitatem  per  quantitatcm  pro- 
portionis  :  &  quod  exit ,  eft  proportio  per 
quartam  petitionem,  &  per  fecundam  ani- 
mi  communem  fententiam  illa  proportio 
eft  numero  aequalis :  ergo  diuifa  proportio- 
ne  ,  per  fimilem  numerum  ftatuetur 
monas. 

Decima  pctit  o. 

In  quouis  genere  quantitatum  fumere 
pofle  quantitatem ,  qnx  fe  habeat  ad  mo-  r 
nadem  in  proportione  data.  Similem  innc 
propooit  Euclides  in  lineis  generaliter :  nos 
autem  contra  generaliter  in  omnibusquan- 
titatibus,  fed  de  monade  tantum. 

Vndecima  petitio. 

Monadem  in  quancunque  quantitatem 
duclam  aequale  ipli  produccre.  Siniiliter  Sc 
proportionem  sequalem. 

Nam  cum  ahqua  quantftas  augeat  ducla 

aliqua 
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aliqua  minuat ,  ncceffe  eft  aliquam  effe, 
quar  nec  augeat ,  ncc  minuat  ,  &c  haec  eft 
monas.  Idem  dico  de  diuifione.  jEqualitas 
etiam  du&a ,  vel  diuidens  non  mutat  prc- 
portionem  :  nec  quanticatem  ipfam  ,  igituc 
monas  xqualicacem  refert.  Quod  etiam 
cft  pcrfpicuum  ex  fupra  di&is. 

Duodecima  petitio. 

Cum  fuerint  quatuor  quantitates  &  ad 
primam  ,  &c  tertiam  arque  multiplicibus 
allumptis,  itemque  ad  fecundam  &  quar- 
tam ,  &  fi  multiplex  prima:  maius  eft  mul- 
tiplici  fecundr ,  multiplex  tertiac  fic  rna- 
ius  multiplici  quartcc,  &  fi  miniis  minus, 
&  fi  aequale  a?quale,  idque  femper  quouis 
modo  afTumptis  his  proportionibus  ad  pri- 
mam  &  tertiam,cV  ad  fecundam  &  quartam 
crk  ptoportio  prima:  ad  fecundam ,  vt  ter- 
tix  ad  quartam.  Hxc  etiam  ulumitur  ab 
Euclide.  Et  per  hanc  intelligimus  etiam 
conuerfam. 


Tertiadecima  petitio. 

Quantisates  .tquales ,  atque  proportio- 
nesin  quafuis  quantitates  du&a:  eandem 
feruant  rationem.  Euclides  hanc  demon- 
Quart*  ftrat ,  nos  autem  ad  vitandum  taedium  pe- 
»»int*  Ele.  tjmus  concedi,  fub  qua  includuntur  diui- 
fio  etiam  additio  ,  detractio ,  laterum  om- 
nium  inuentio. 

Quartadecima  petitio. 

Cum  termini  alicuius  ^uanticatis  ean- 
dem  feruant  rationem  in  omnibus  ,  &  fir- 
mi  funt  ac  ftabiies  eiufdem  rationis  com- 
paratione  contentsc  partes  aequalem  feruant 
exceffum  feu  proportionem. 


PROPOSniO  *PFJMJ- 

PRoportionem  in  proportionem  duci  eft 
iuperioics  numerosatque  inferiores  in- 
uicem  ducere. 
ttr9.  Petit.     Sit  proportio  linea:  a  ad  lineam  b,  vt  an- 
guli  c  ad  angulum  d,  ftatuatur  e  monasin 
Per  10.  Pet.  genere  a  b  &c  fiat  f  ad  e,  vt  c  ad  d,  &  du- 
fcr  %.  Petit,  catur  a  in  f  &  b  in  e ,  &  producantur  g  & 


n 


fer  i.  Ani- 
mifatent. 


li.  Quia  ergo  f  eft  proportio  ipfa  ,  crit 
g  ad  a  vt  c  ad  d,  fed  h  eft  zqualis  b,  igitur 
aad  h  vt  ad  b.  Dufta  ergo  dicetur  pro- 
portio  a  ad  b  in  proportionem  c  ad  d  ducen- 
do  terminos  propottionis ,  feu  quantitatis 
retta  feilicec  fuperiores  cum  fuperioribus,& 


inferiores  cum  inferioribus.  Nam  fi  rurfum  Pem.Ptt, 
conftituantur  f  ad  e  vt  a  ad  b  cum  f  lic  pro- 
portio ,  &'k  ad  f  vt  c  ad  d>  erit  k  ad  e,  vt  g 
ad  h,  k  autem  fit  ex  ductu  proportionis  a  Per  8.  Petit 
ab  bquareft  fin  proportionem  c  ad  d3Iiquet 
igitur  propoficum. 

Tropoftio  fccunda. 

Proportio  extremorum  producittir  ex  in- 
termediis. 

Sint  a  b  cquantitates  dico  proporcionem  cer\ 
a  adc,  produci  ex  proporcione  a  ad  b  &cb 
ad  c,  ftatuantur  totidem  a  monade  d  e  f, 
erimtque  ex  demonftratis  ab  Euclide  in  f 
quinto  Elcmentorum  in  eadem  proportio-  ^  f  '^9" 
ne ,  ftatuatur  ergo  d  prima  quantitas  e  fe- 
cunda  &C  cema  f  quaita.  erit- 
qiie  per  praxedentem  propor-  a 
tio  produclorum  ex  d  iu  c&c  — 
fitg,&in  f&  fit  h  produ&a  b 
ex  proportionibus  d  ad  e  &  e  ' 
ad  f,  quareex  proporciombus  c 
a  ad  b  &C  b  ad  e,  Led  ex  dictis 
cum  e  fit  eadem  ,  erit  propor- 
tio  d  ad  f  vc  g  ad  h  &  propor- 
tio  d  ad  f  pcr  aequam  propor- 
tionem  ab  Eiklide  demonftra- 
tam  ,  vt  a  ad  cigitur  propor- 
tio  a  ad  c  producitur  ex  pro-  '         g  ^ 
portionibus  a  ad  b  Sc  b  ad  c,  Per  lyPe^ 

&  eft  proportio  ipfa  a  ad  c  dnumerus,  vt 
oftenfum  eft. 

Ex  hoc  fequitgr,  qubdcum  fuerit  quan-  Ccr".  x, 
titas  tertia  monas  ex  proportionibus  inui- 
cem  dudis  producetur  prima  quantitas.  ^ 

Ex  hoc  fequitur  ,  qubd  conuerfa  propor-  Cot  -3- 
tio  producitur  ex  conuerfis  proportioni- 
bus. 

Propofitio  tertia. 

Si  ptoportioex  duabus  proportionibus  in 
quacuor  terminis  producatur  ,  ipfa  vero 
proportio  inter  duas  alias  quantitates  fue- 
rit  conftituta ;  confurgent  trecenti  fexaginta 
modi  pioducl:ionis  proportionis.  cnm. 

Ha:c  propofitio  vt  prsecedens  &  feqjien- 
tes  tres  ab  Alcliindo  fumptae  funt,  &  ab 
eo  demonftrantur.  Sit  ergo  proportio  a  ad 
b,  produaa  cx  proportionec  ad  d  6c  e  ad  f, 
conftat  qubd  cum  fint  fex  quantitates,qubd. 
fieri  poterunt  quindecim  coniugationes  , 
quas  pofui  a  latere  faeilitatis  gratia,  qui- 
bus  rcfpondent  totidem  conuetfae  :  erunt 
crgo  triginta.  Singulae  autcm  harum  pro- 
duci  poffunt  duodecim  modis :  du&is  duo- 
decim  in  triginta  ,  fiunt 
trecenti  fexaginta  modi. 
Et  hoc  eft  clarum  perfe, 
modo  demonftremus , 
quod  finguli  horum  mo- 
dorum  poflint  produci 
duodecim  modis,  &C  ca- 
piamus  a  b  primam  quai 
poteft  produci  excd  &c 
e  f :  Item  ambabus  con- 
uerfis  d  c  &c  f  e  :  &  rur- 
fus  altera  recla  alera  con- 
uerfa  :  &c  hoc  bifariamc 


a  b 
a  c 
a  d 
a  e 
a  f 
b  c 
:b  d 
b  e 


b  a 
c  a 
d  a 
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d  &  f  e  &  d  c  &  ef,  funt 
ergo  iara  quatuor  modi. 
Totidem  ex  c  e  &  d  f, 
totidemque  ex  c  f  &  d  e, 
igitur  erunt  duodecim 
modi ,  quibus  produci 
poflfe  intelligitur  propor- 
tio  a  ad  b. 


PrOpOf.  4.  5.6. 


b  f 
cd 
c  e 
c  f 
de 
df 
e  f 


f  b 
d  c 
e  c 
f  c 
ed 
f  d 
f  e 


direc.  conuer. 


g 

h 


g 
h 


Propojitio  qttarta. 

Si  fuerit  proportio  primi  ad  fecundum 
produ&a  ex  proportionibus  tertij  ad  quar- 
tum  &  quinti  ad  fextum,  producetur  etiam 
ex  proportione  tertij  ad  fextum  >  &  quinti 
9  *  •  ac*  quartum. 

oit  proportio  a  b  produ- 

'»13.  /*tf/ttaex  ProPortioniDUS  c  »  b 
c  ad  d,& ead  *,dicoquod  c  e 
etia  erit  produ&a  ex  pro-      d  f 

portionibus  c  ad  f ,  &   

e  ad  d ,  difponantur  vc      c  e 
in  figura    &   Hae    ex      f  d 
c  in  e  g,  &  ex  d  in  f  h, 
ergo  per  primam  harumg  ad  h  vt  a  ad 
b  1    fed  per    praefuppofita   in  fecunda 
productione  etiam  prodeunt  g  &  h,  igitur 
per  primam  propofitionem  harum  a  ad  b 
proportio  producitur  ex  proportionibus  c  ad 
f  tertiae  fcilicet  ad  fextam  ,  &  e  ad  d  quin- 
tas  ad  quartam  ,  quod  fuic  propofitum. 
Profofttio  quinta. 
Sifuerit  propoido  primi  ad  fecundum 
produdta  ex  proportione  tertij  ad  quar- 
tura ,  &  quinti  ad  fextum  :  eric  proportio 
tcrtij  ad  fextum  produdta  ex  proportioni- 
bus  primi  ad  fecuni.nn  ,  &quarti  adquin- 
tum. 

c«r.  Sit  proportio  a  ad  b  produ&a  ex  pro- 

portionibus  c  ad  d ,  &  e 
ad  f,  dico  quod  propor-        a  b 

tio  c  ad  f  producitur  ex  '  

proportione  a  ad  b,  &  d        0  e 
ade.  Interponam  d  ein-       d  f 
ter  c  &  f  ,  eritque  ex 
feeunda  propofitione  re-  c 

petita  proportio  c  ad  f  ' 

producta  ex  tribus  pro-  _  

portionibus  c  ad  d,  d  ad  e 

c, eadf,fed  proportio-  • —  ' 

nes  c  ad  d ,  &  e  ad  f  pro-  ^ 
ducunt  proportionem  a  » 
adb,  igitur  proportio  c  c 
ad  f  producitur  ex  pro-       a  _ 

portionibus  a  ad  b  ,  &  e     

ad  f.  b  e 

Propofitio  fexta. 

Ex  trecentis  fexaginta  modis  producen- 
darum  proportionum  ,'triginta  fex  tantum 
cfle  neceuarios. 
Cor.  Per  <luartarn  enim  proportio  aad  b  pro- 

ducitur  bifariam ,  &  ex  c  ad  d,  &  e  ad  f,  & 
ex  c  ad  f,  &  c  ad  d,  &  per  prscedentem  c 
ad  f  producitur  ex  a  ad  b,  &d  ad  e,&  per 
quartam rurfus  ex  a  ade,  &  d  ad  b.  Et  per 
przcedentem  rurfus  a  ad  e  ex  cad  f  &  b  ad 
d,  igiturperquartam  eadem  producetur  ex 
cadd  &  b  ad  f.  Quare  per  praecedentem 


c  ad  f  ex  a  ad  e,&  d  ad  b ,  &itadifponemus 
hos  modos  in  tabula.  Vides  etiam  aliquos 


1 
2 

5 
4 

5 

6 


9 
10 

11 
12 

% 
14 


*5 
16 


17 
18 


Primi  ad  feeundum. 
Tertij  ad  quartum,&  quinti  ad  fextum. 
Tertij  ad  fextum,  &  quinti  ad  quartum. 

Primi  ad  tertium. 
Secundi  ad  quartum,&quinti  ad  fextii. 
Secundi  ad  fcxtu,  &  quinti  ad  quartum. 

Primi  ad  quintum. 
Secundi  ad  fextum,&  tertij  ad  quartum. 
Secundi  ad  quartum,  &  tettij  ad  fextu. 

Secundi  ad  quartum. 
Primiad  tertium,  &  fextiadquintum, 
Primi  adquintum,&  fexti  ad  tertium. 

Secundi  ad  fextum. 
Primi  ad  quintum,  &  quarti  ad  tertium, 
Piimi  ad  tcrtium,&  quactiad  quintu. 
Tertij  ad  quartmn. 
Primi  ad  fecundum,  &  fexti  ad  quimu. 
Primi  adquintum,  &  fextiad  fccunuM 

Tertij  ad  fextum. 
Primi  ad  fecundum  ,  &  quarti  ad 
quintura. 

Primi  ad  quintum ,  &  quarti  ad  fe. 
cundum. 

Gtuarti  ad  quintum. 
Secundi  ad  primum,&  teitijad  fextu. 
Secundi  ad  fextum,&  tertij  ad  prirhu. 

Gjuinti  ad  fextum. 
Primi  ad  fecundum,&  quartiadtertiu. 
Primi  adtertiu,  &  quarti  ad  fecundu. 


a  e 
c  b 

f  d 


e  c 
e 

c 

f  ^ 


modos  non  produci ,  vt  primi  ad  quattum 
nec  adfcxtum,  &  liquet,  qu6d  cum  fint 
quindecim  omnes  modi  qui  produci  poffe 
intelliguntur  ,  &  nouem  tantum  producan- 
tur  fex  cffc\  qui  non  producuntur ,  quos 
feorfumin  tabula  coniunxi.  Et  conftatetia, 
quod  totidem  conuerfi  fcilicet  decem  octo 
producuntur  ,  de  quibus  diximus  ,  vt  fint 
omnes  triginta  fex ,  qui  conftat  ex  duabus 
propofitionibus  prazmiflis  ,  &  hac  tertia, 
quam  adiungemus  fcilicet ,  qubd  propor- 
tio  primi  ad  tertium  producaturex  propor- 
tionibus  fecundi  ad  quartum  ,  &  quindad 
fextum.  Hoc  enim  ex  prajcedentibus  non 
liquet:  bene  liquet  permutatiu  ordinibus, 
quod  fi  proportio  primi  ad  tertium  produ- 
citur ,  quod  etiam  proportio  primi  ad  quin- 

tum.  Nam  tertium  ,  &  ,   '    "  j_ 

quintum,  itemque  quar- 
tum,  &  fextum  non  dif- 
ferunt  nifi  ordine  volun- 
tario.  Ergo  interpofito  e 
inter  a ,  &  c  per  lecunda 
propofitionem  proportio 
a  ad  c  producitur  ex  pro- 
portionibus  a  ad  e  ,  8c  e 
ad  c,  vt  ex  demonftratis 
in  pracfenti  proportio  a  ad  c  producitur  ex 
c  ad  f  &  b  ad  d.  Proportio  ergo  a  ad  c  pro- 
ducitur  ex  proportionibus  e  ad  c  &  c  id  f  & 
h  ad  d,  at  e  ad  c  &  c  ad  f  producunt  eam, 


Modi  qui  non 
producuntur 


pri.  ad  quartu 
pri.  ad  fexturn  j 
fec.  ad  tertiumj 
fec.  ad  quintu 
tert.  ad  quint. 
quart.  ad  fext. 


qua 


Ccr. 


Tndtrfm* 

tftitimtf 


Otr. 
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Propofitio  7.8.9.10.&  11. 

tionis ,  proportio  h  ad  g  compofita  efl:  ex  Pet  HJ0* 
ptpportionibas  a  ad  b,  &  cad  d,quod  eft  nimnm. 
propofitum. 

Vropojitio  nona. 


cuxeft  e  ad  f  per  (ecundaro  propofitionem. 
feitur  proportio  a  ad  c  producitur  ex  pro- 
potcwnibus  b  addfecundi  ad  quartum ,  & 
ead  f  quinti  ad  fextum.  Hacc  Alchindus  m 
fuol.bcllo  :  fed  licet  ingeniofa  valde  :  parfi 
tamen  vtilia  olim  erant  neceuaria  ad  intei- 
ligcndum  magnam  compofitionero  Ptole- 
mau ,  nunc  poltqtiam  Hebcr  has  iex  quan- 
titates  traduxit  ad  quatuor ,  prorfus  hxc 
fcicntia  vlli  vfui  eflc  defiit. 

Propofitio  feptima. 

In  modis  qui  neceflario  producuntur  ex 
duabus  proportionibus  ,  a 
cum  dux  quantitates  ex 
iliis,  quae  modos  confi- 
ciunt,  arquales  fuerint : 
proportio  producta  ad 
quacuorquackates  omio- 
logas  reducetur. 

Sint  fex  quantitates  a  b  c  de  f,  &  pro- 
ducatur  propottio  a  ad  b  ex  proportione  c 
ad  d,  &  e  ad  f ,  tu  fcis  ,  quod  modi  recepti 
funt  prima  cumfccunda ,  tertia  vel  quinta, 
&  fecunda  cum  quarta,  &  fexta,  &  tertia 
fimiliter  cum  eifdcm  ,  &  quinta  eodem  mo- 
do  cum  eildem :  G  igitur  duae  quantitates  ex 
his,  quac  faciunt  proportionem  produftam 
inter  fe  fuennt  aequales  reducetur  hzc  pro- 
portio  ad  quatuor  quantitates  omologas, 
(cilicct  abieais  ambabus  acqualibus.  Sic 
gratia  exempli  prima  acqualis  quintae:  & 
quia  in  o&auomodo  proportio  fecundi  ad 
quartum  producitur  ex  proportionc  primi 
a  J  quintum ,  Si  fexti  ad  certium  ,  ergo  pet 
expofita  propoitio  fecundiad  quartum  ,  vt 
fexti  ad  tcrtium ,  &  ita  permutando ,  & 

'  1-  f  J:  _J  r^,.i-nm    vt  nnarfi 


c 

e 

d 

f 

Si  duarum  ptopottionum  fupenores  nu- 
merialternatim  cum  inferionbus  multipli- 
centur ,  minufque  produ<£tum  ex  maiore  de- 
trahatur,  erit  refidui  ad  produftum  ex  m- 
ferioribus  proportio  velut  lila  ,  qua:  rclin- 
quitur   detrafta  minore  proportione  ex 

maiore.  n.v  . . . 

Hzceodem  modo  profeatur ,  vt  praece- ™M5» 
dens,  nifi  quod  h  fit  detrafto  c  minore :  gra- 
tia  exempli  ex  f ,  &  ita  ex  diffinitione  patet 
propohtum. 

\>ropofitio  decima* 

Si  fueric  alicuius  quantitatis  ad  vnarri 
partem  proportio  velut  alterius  partis  ad 
fecundam  quancitatem  erit  proportio  cu- 
iufuis  quanticatiseiufdem  generw  ad  lecun- 
dam  compofita  proportio  ex  proportiombus 
eiufdem  quanthatis  aflumpt*  ad  vtranque 
partemprimxquantitatis  feorfum.  ^ 

Sit  a  b  quaniitas  diuifa  in  c  ,  &  iicut  a 
b  ad  a  c  ,  ita  b  c  ad  d  :  eritque  iterum  per- 
mutandoabadbcvt  acadd,&fuma- 


a 


b 

 tt 


tur  qua-dam  quantitas  e  emfdem  tamen 
eeneris ,  cum  ittu  dico  qu6d  proportioe  ad 
d  efl:  compofita  exproportiombus  c  ad  a  c, 
&  e  ad  b  c.  Pofita  crgo  e  tanquam  lupeno- 
fexti  ad  tercium  ,  &  ita  perrautando  ,  Sc     re  nUmero ,  &  a  c  &  c  b  inferionbus ,  ent 
conuertendo  fecundi  ad  fextum,  vt  quarti      exoftaua  propofitione  huius  proportio  pro 
ad  tercium ,  &  tertij  ad  quaitum ,  vt  fexti     duaorum  exe  in  a  c ,  &  comun&orum ,  &: 
"  j  C^n^Ann»  ^vrrtnfpciuenti  Der  mimam  iecundi  tleme 


ad  fecundum. 

Vropofitio  <)l~laua. 

Si  duarum  proportionum  fuperiores  nu- 
meri  alcetnatim  cum  inferioribus  multiph- 
centur ,  atque  coniungautBr:  erit  proportio 
aegregati  ad  produftum  ex  infcfiotibus  in- 
uicem  proportio  ex  primis  proportiombus 
compofita.  . 

Sit  proportio  vna  a  ad  b ,  alia  c  ad  d,  uu- 

catur  b  in  c , 


fiatque  e  &  a 
in  d,  &  fiat  f  » 
iunganturque  c 
&  f  &  fiat  h, 
&  ducatur  b  ih 
dSc  fiatg-.dico 
proportionem 
h  g  compofita 
^•^'■■eiTeex  propor- 


OUUUIUUI  tAV  in  a**,  —  —  v 

exconiequentiperprimam  fecundi  fcleme. 
torum  piodudli  ex  e  in  a  b  ad  produdum  ex 
a  c  in  c  b  compofitaex  ptoportiombuse  ad 
ac  ,  &  e  ad  c  b  :  at  quod  fit  cx  a  c  in  c  b, 
eftxquale  ei  quod  fit  ex  a  b  in  d,  eo  quod 
a  b,  a  c,  c  b  &  d  funt  omiologac  per  deci- 
mamfextam  fexti  Elementorum  :  Ptopomo 
igitur  produdi  ex  e  in  a  b  ad  produftum  ex 
d  ina  beft  comrofita  ex  proportiombus  e 
ada  c,  &  ead  e  b  :  At  proportio  produfti 
ex  e  in  a  b  ad  produftum  ex  d  m  a  b,  eft  v  e- 
luteadd,  per  fuppofita  igitur  proportio ,  c 
ad  d  eft  compofita  ex  proportionibus  e  ad  a  3 ■  '  • 
c,  &  e  adbc  ,  quod  fuit  demonftrandum. 

Tropofitk  Fndecima. 


u»ne. 


Proportioaggregati  quartimlibet  duarum 
quantitaturo  ad  aggregatum  duarum  ssqua- 
lium  quantitatum  eft  compofita  ex  propor- 
tionibus  primis,  cV  diuifa  per  duplam.  C(r 

;;:cn;Vad\r;&cadd.  ^™*«\>*  ^^^^.^ - 

c  fit  e  &  ex  b  in  d  ht  g ,  erit  proportio  e  ad     &  d  aequales.dico         a  b 

g>  vt  c  ad  d,  &  fimiliter ,  quia  ex  d  in  a  fit     quod  pcoportio  

f,  &exdinbfitg,erit  f  ad  g  vt  a  ad  b-  abadcdeftco- 


f ,  &  ex  d  m  D  nc  g ,  eut  1     5  » *  -  —  -  - 

Sed  e  Sr  f  componunt  h  >  igitur  proportio  pofita  ex  propor 
h  ad  «  ed:  eompofita  ex  proportionibus  e  &     uombus  a  ad  c 


h  ad  g  eft  compofita  ex  propornombus  e  &  tiomous  a«  ■>       .         ■  ^fi^ 

i  ad  l  igitur  per  communem  ammi  fentcn-  &  b  ad  d  dmito  wmpoi«o  pe  du ^pta    v^.  ^ 

tiam,  &  diffinitionem  compofit*  propoc  emm c  &  d fupt ^quales ,  ^tbaic^/ 
Tom*  IV* 


t 
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Decim/t 
quxrta. 


15.  Petit. 


Per  i,  petit. 


ad  d,  quare  cx  deffinitione  cufn  propordo 
a  b  ad  c  d  fit  compofita  ex  proportionibus 
a  ad  c »  &  b  *d  c ,  erit  etiam  compofita  ex 
dt&is  ex  propofitione  a  ad  c  ,  &  b  ad  d, 
ftatuacur  ergoc  aequalis  c  d  media  incer  ab 
&  c.  ^t  erit_  per  fecundam  propofitionem 
ptoportio  aggregati  a  B  ad  c  produ&a  ex 
proportione  aggregati  a  b  ad  c ,  &  e  ad  c, 
igitur  proportio  a  b  ad  e  erit  proportio  a  b 
Perquintam     c,diuifa  pcr  proportionem  e  ad  c,  fed  e 
j\nim.  com.  adccftdupla:  igitur  proportio  a  b  adc  defl 
feHfentinm.  proportio  a  b  ad  c  diuifa  per  duplam. 

Prop9fiti«  duodtcima. 

Propofitis  duabus  proportionibus  vnam 
alteri  iuwgere  abfque  muluplicatione> 
Cor.  Sint  propofica:  proportiones  a  ad  c  &  b 

10.  Petit.     ad  d ,  &  allurao  e  ad  c,  iuxra  ea  quae  Eu- 


'I  1' 


Zxgener*-^^  dem°nttrauit ,  vt  b  ad  d ,  erit  igitur 

Ucem.Anim  proportioa  e  ad  c,  compofica  ex  proportio- 
fententi*.    nibus  a  ad  c,&  e  ad  c,  fed  proportio  e  ad 
ccft,  vt  b  ad d ,  igitur  proportio  a  c  ad  c 
compofita  eft  ex  proportionibus  a  ad  c ,  & 
bad  d. 

Aliter  ex  b  in  c  fiat  f  ex  a  in  d,  g  ex  c  in 
d  h  coniun&um  ex  f  g,  k. 
Per.  13,  Pet.  Quia  crgo  ex  cin  b  fit  f,  ex  c  ind  h  , 
eritfad  h,  vt  bad  d,  igitur  vt  c  ad  c  ,  ied 
aad  c  ,  vt  g  ad  h  lgRar  a  c  adc,  vt  k  adh, 
fed  k  ad  h  compomrur  cx  pioportionibus 
a  ad  c,  &  b  ad  d.  Ex  oftaua  harum  igitur 


0 


CJ 


a 


K 


Gor. 


Cor. 


proportio  a  c  ad  c  compofita  eft  ex  eifdem. 
Forlan  quis  dicat  hanc  eandem  elle  o&auae 
fed  non  eft,in  illaenim  proportio  compara- 
tur  ad  produ£tum,in  hac  ad  vnam  ex  quan- 
titacibus. 

Ex  hoc  fequiturquod  :  Qytazlibet  duae 
quanticates  quarum  aggregatum  eft  idem 
adeam  quantitatem  componunt  eandem 
proportionem. 

Propefitio  tertiadeeima. 


Proportio  confufa  aggregati  primae  &  ter- 
tia;  quatuor  quantitatum  omiologarum  ad 
aggregatum  fecunda;  &  quarta;,  eft  velut 
compofita  ex  endtm  diuifa  per  duplam. 

Sint  a  ad  b,  vt  c  ad  \ 
d,  dico  ,  quod  erit  confu-    ,    a  c 
fa  proportio  a  c  aggrc- 


gati  ad  aggiegatun,  b  d, 
compofite  ex  his  propor- 
tiombus  diuifar  per  du- 
plam  arqualis.    Eiit  cnim  aggregati  ex  a  c 
ad  aggtegatum  ex  b  d ,  velut  a  ad  b  per 
18.  quinti  Elementorum.  Sed  piopottio- 
nes  a  ad  b ,  &  cad  d  componunt  propor- 
tionem  produ&i  a  in  d ,  &  c  in  b  per  odta- 
uam  harum ,  ad  produ&uni  ex  bind,  pro- 
dudum  vetb  ex  a  in  d  eft  zquale  produ&o 
ex  b  in  c  per  decimamfextam  fexti  Elemen- 
torum,5c  proportio  produ&i  ex  bin  c  ad  pro- 
duclum  ex  b  in  d  eft  velut  c  ad  d ,  quare  rt 
aggregati  a  c  ad  aggregatumbcj,  igitur  pro- 
portio  compofita  ex  a  ad  b,&  c  ad  d,eft  velut 
confufa  bisfnmpta.  Igitur  confula  eft  velut 
compofita  diuifa  per  duplam  pcr  modum 
vndecisnae  huigs. 

Profofitio  quartadecima. 

Proportiones  confufae ,  &  coniundx  in 
tribus  quantitatibus  inuicem  commutan- 
tur. 

Sint  tres  quantitates, 
dico,quod  proportio  c  ad 
a  b  confufa  cft  ,  conuet-  c 
fa  coniuncT:ae  a&  b  ad  c.  — — t" 
Nam  pet  didla  propor- 
tio  a  b  ad  c  efficic  coniunctam  ex  a  b  ad  c, 
fed  c  ad  a  b  couuerfa  eft  eius  quae  eft  a  b  ai 
c,  &  proporriocad  a  beft  confufa  eius,qux 
eftc  ad  a  &  b.  Igitnr  proportio  conf  fa 
in  tribusquancicatibus  eit  contraria  coniuw- 
in  cifdem. 

Exquauis  ergoillarumdata,  data  edt  &  lu\\J{. 
reliqua. 


Propojith  qxinadecirnx. 

Si  fuerinc  quatuor  quar.dus  proportio 
confufa  aggvegati  primae  cv  teicia:  adaggrc- 
gatum  fecundae,  &  quartae  erit  vt  raona- 
dis  addito  prouentu  ,  qui  fit  diuifa  differen- 
tia  differentiarum  primae  &  fecundae,  acque 
quartje  &  tertiae  per  aggr^gatum  ttftia  ,tc 
quartae  ad  ipfam  monadem. 

Sint  quatuor  quantitaces  a  b,  c,  d,  e  f,&: 
fit  a  b  maior  c-in  a  h,  6z  e  f  maior  d  in  f  g» 


14.^. 


Ctt. 


a  k 
f 


h 


&  difFerentia  f  g  &  a  h  fit  a  k  :  dico  pro- 
portionem  a  b,  &  d  confufam  a  dc  !k  cf, 
elfe  Vt  monadis  addito  prouentu,  velde- 
tracto  a  k  diuifae  per  aggregatum  c&  e  f, 
ad  ipfam  monadem ,  &  manifeftum  eft, 
qu6d  potelt  contingcre  pluribus  modis.' 
Primus  vt  a  b  fit  maior  c  &  cf  minord  ,& 
tunc  differentijc  coniungencur,  cV  prouen- 
tus  ,  addetuf  monadi.  Idem  faciendum  eric 
fi  a  b  fit  maior  c,  &  e  f  fit  minor  d,  fed 
exceffus  fuperet  defecStum.  At  fi  vel  a  b  fit 
minor  c,  &  c  f  maior  d,  vel  ita  minor ,  vt 
c  exceflus  fupra  b  a  fit  maior  defeclu,  de- 
trahemus  prouentum  a  monade.  Aiia 
cautio  eft.  quod  fi  fuerintvtrincjLie  excc/fus, 
aiit  defec^us ,  minuemus  minorem  dc  ma- 

iore 


Cor. 
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iorc  :(i  autem  vnus  fit  exceflus  ulter  defe- 
clus,  iungemus  illos,  &Vpoft  diuidemus,vno 
ergo  demonftraro  vc  poic  primointcliigen- 
turrcliqui.  Quia  ergo  b  h  eft  xqualis  c  & 
e  g  arqualis  d  &  h  k  arqualis  g  f ,  crit  ex 
c<  mmuni  animi  fentencia  aggregatum  ex 
d  &  k  b  aequale  aggcgato  ex  c  &  e  f ,  igi- 
tui  per  dicta  proporcio  aggrcgati  ad  aggre- 
gacum  eft  vnum,  at  vero  diuifa  k  aper  c8c 
e  f  (ic  quancum  diuifa  eadein  per  b  k3  Se 
d,  fed  diuifa  k  a  per  b  k,  Sc  d  iuneta1;,  exic 
proporcio  a  k  ad  aggregacum  b  k  8c  d :  igi- 
cul  diuifa  a  k  per  aggregaturn  e  f  &  c,  exi- 
bic  eadem  proportio,  igitur  a  b  &  d  ad  ag- 
gregatumc  <3c  c  f  eft  coniun&a  ex  monade 
&  proportione  a  k  ad  aggtegatumc  &  e  f, 
quod  erat  demonftraudum« 

Ex  hoc  pacet  quod 
proportionum  confulio 
Jfk  iundtis  denominato- 
ribus  numeratoris  :  mul- 
tiplicatio  multiplicatis; 
additio  tnultiplicatisde- 
cUflatim  in  numeratores 
ad  produ&um  eftdeno- 
minatonbus,vt  in  exem- 
plis. 


1  z 


1  0  10 
Multiplicatio. 

7—5 


35 
16 


Additio 


Propofitio  fextadeeima. 


66 
'16 


Omnium  quatuor  quantitatum  propofi- 
ta  prima,  qux  non  minorem  habet  pro- 
portioncm  ad  fuamcorrefpondenrem,quam 
alia  ad  aiiam  erit  proportio  confufa  illarum, 


f 


vt  produdti  ex  aggregato  primac  &c  tertia; 
iutertiam,  ad  produ&um  ex  aggregato  ter- 
tiae  Sc  omiotata:  ad  fccundam  in  ipfam  quar- 
tam. 

Hxc  magis  reducit  confufam  proportio- 
nem  ad  notitiam  ,  quani  praecedens  ,  quia 
reducit  ad  proportionem  produclam  ,  quae 
operatio  eft  fimpliciffima ,  fiue  per  multi- 
plicationem  quantitatum  fiat,  duacfunt  tan- 
tum  multiplicationes ,  fiue  per  eundem  ter- 
minum  fufEcit  aliurn  addere.  Summatur 
ergo  a  b ,  c,  d  &  e,  &  non  fit  maior  propor- 
tio  d  ad  e ,  quam  a  b  ad  c,  8c  ftatuatur  tunc 
prima  a  b,  fecunda  c,  tertia  d ,  quarta  e,  & 
poftquam  non  eft  minor  ratio  a  b  ad  cquam 
d  ad  c ,  fumatur  a  f  ad  c,  vt  d  ad  e.  licet 
enim  hoc  facere.  Dico  quod  proportio  con- 
fufa  ab&dadc&eeft  veiut  produtfti  ex 
aggregato  a  b  Sc  d  in  d  ad  produdhim  ex 

ttriQ.Fet.  aggtegato  a  f  &  in  e.  Scatuatur  aggrega- 
tum  a  b  &  d  linea  a  d  prima  quantitas,  & 
aggregatum  a  f  8c  d ,  a  d  fecunda  quan- 
titas ,  &  d  tertia,  8c  c  quarta ,  8c  ex  a  b 
in  d  fiat  g,  ex  a  d  in  e  fiat  h,  erit  ergo  per 
primam  propofitionem  g  ad  h  produdta 
ex  proportionibus  a  b  d  ad  a  f  d,  &c  d  ad 
e.    Sed  proportio  a  f  d  ad  aggregatum  c 

ttri}.Pef.  Ci  eft.  ve|uc  j  a<j  e>  Proportio  vero  ab 
dadafd,&afdadec  producunt  pro- 
proportionem  a  b  d  ad  c  8i  e  per  fecun- 
Tem.  1K 


CL 


Per  6.  Ant, 

mi  comtrnt- 
nem  fenteni 
fiam> 


datn  propofitionem ,  harum  igitur  con- 
fufa  a  b  ad  c,  &  d  ad  e  ,  &  eft  proportio  a 
b  d  ad  c  &  e,  producuntur  ex  proportioni- 
bus  a  b  d  ad  a  f  d,  8c  d  ad  e.  Ergo  propor- 
tio  g  ad  h  eft  confufa  ex  a  b  ad  e,  &  d  ade> 
quod  erat  demonfkandum. 

Prepofitio  decimafiptima. 

Omnes  duae  proportiones  conuerfarproduW 
cunt  e,qualcm  proportionem. 

Sint  duae  proportiones  a  ad  b  &  b  ad  a 
conuerla ,  dico  ,  quod  producunt  propor-  Coft 
tionem  arqualem ,  fiat 
enim  b  ad  c,  vt  b  ad  a,  a 
eric  igitur  a  acqualis  c  &  ————— 
b  c  conuerfa  eius  quae  eft  b 
a  ad  b  ,  fed  per  fecun-  '■ '  -  ■  J 

dam  harum  proportio-  c 
nes  a  ad  b  ,  &c  b  ad  c    1       1  * 
producunt  proportionem 
a  ad  c,  igitur  propottiones  etiam  a  ad  b  & 
b  ad  a  producunt  eandem. 

Propojttio  decimaofiauA. 

Si  fuerint  quotlibet  quantitates  ia  con- 
tinuaproportione  multiplici  przter  vltimam 
proportio  veto  penultimac  ad  vltimam 
qualis  refidui  primae  ad  fecundam,  erit  pri- 
mac  ad  aggregatum  reliquarum  velut  pe- 
nuhimae  ad  vltimam. 

Sint  quantitates  a  b  c  d  in  continua  pro-  Corl 
portione  multiplici,  fed  d  ad  e  fit  velut  refi- 
dui  a  &  b  adb,  dico  proportionem  a  ad  b  H-fnpof. 
c  d  e  efle  vt  d  ad  e.  Quia  enim  cft  gnomo-  *mmi  stef 
nis  e  ad  quadracum  d,  vt  d  ad  e  ex  fuppo» 
fico  erit  per  coniun&am  proportionem  c  &: 
d  ad  d  &  e,  vt  d  ad  e,  fed  e  gnomo  cum 
quadrato  d  efEcit  quadratume,  igitur  vt  c 
quadrati  ad  d  &  e  iun&a ,  ita  d  ad  e.  Rui>* 


a 

L 

r 

■?J.l 

c  gnora»  < 
d  quad.  e 

b  gnomo  c  quad. 
c  •  gnomo  d  quad* 
d    quad.     e  quad. 


Rr 


fus 
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fus  ,  quia  b  quadrati  adc  quadratum  ,  vt  c 
ad  d  etit  gnomonis  b  ad  quadratum  c,  vt 
,    gnomonis  c  ad  quadratum  d ,  &  ita  d  ad  e, 

Se/'»*"^!^  gnonlonum  D  c  cum  quadrato  d  ad 
aggtegacum  c  d  e  quadratorum  ,  vt  d  ad  e, 
Peru.quin-  ied  c  gnqmo  cum  d  quadrato  perficit  c 
tielem.  quadratum ,  &  c  quadratum  cum  guomo- 
ne  b  perficic  quadracum  b  ,  igitur  propor- 
tio  quadrati  b  ad  quadrata  c  d  e ,  vt  d  qua- 
drati  a  d  e.  Et  ita  repecendo  de  quotuis 
quancicacibus  in  infinitum  vfque.  Hazc 
proponiturab  Archimede  in  libro  de  qua- 
drato  scquali  parabolx,  &  minus  gcnerali- 
tec  &  pluribus  demonftratur.  Ego  tamen 
quia  eft  generalis  ,  defcnbam  iilam  per  cor- 
roiatium  :  addamquc  aliud  quod  ex  hoc 
fequitur. 

Si  faerint  quotlibet  quantitates  omnes 
analogas  prarter  vkimam,  fic  aucem  penul- 
tima  ad  vlcimana  qnalis  refidui  primas  & 
fecundae  ad  lecundim  ,  erit  proportio  prima: 
^  aggr:  gacum  omnium  aliarum  veluti  pe- 
nul!  imje  ad  vltimam. 

Hjbc  enlm  etc  euidens ,  quia  conuenit  ei 
demonftratio  propofica,  exemplo  autem  in 
numens  a  latere  poluo  vides  declarationem, 

8r     54    54    24    16  32 


Cor,  1. 


€vr. 


€or.  1. 


Cor.-. 


Car. 
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nam  proportio  16.  ad  3  2.  eft  velut  27.  refi- 
duiprimae  &  fecundae  ad  ipfam  fecundam 
fcilket  ad  54. 

Ex  hoc  patet  eciam  quod  aifumpcis  om> 
nfbus ,  fub  mulciplicibus  anaiogia:  vfque  in 
infinicura  prima  quamitas  e!t  mulciplex  ag- 
gregaci  omnium  reliquarum  numero  1.  m: 
quo  prima  eft  mukiplex  fecundar. 

Si  fuerint  quoclibec  quancicates  in  fuper 
particulari  proportione  analogse,  erit  pro- 
portio  primae  ad  aggregatum  omnium  in 
infinitum  iuxta  ptoporcionem  multiplicem 
conuerftm  illius  partis. 

Veluc  colleclae  in  fefqui  alcera  dupla;  in 
fexquicercia  triplae  in  fexquifeptima  feptu- 
plar.  Vt  capioj  12448  392543.  &  itadein- 
ceps  vfquein  infinicum  aggregatum  omniu 
earum  eric  3584.  Sepcuplum  512.  &  ag- 
gregatum  18.  12.  8.  j-f  ,  &  ita  deinceps  in 
fexquialcera  eric  54.  duplum  17.  primasineo 
ordine. 

SC  H  O  L  I  V  M. 


Ex  quo  pacet  genus  demonftrandi  nouil 
&c  pulchrum  ;  nam  fupponatur  j  4.  aggre- 
gatum  duplum  27.  prima»  igitur  addito  27. 
ad  54.  cum  fic  dimidium ,  &  addico  137- , 
dimidio  27.  ad  27.  nam  ex  fuppofico  quan- 
j,er  .  titas  fequens  eft.  fex  qui  alccra  ad  27.  igitur 
tielemUm"  8  ueft  duph»m  ad  40^-.  Igitur  conuerten- 
do  eft  proportio  aggregati  prioris  ad  ij. 
eft  dupla  ,  ergo  aggregatum  eft  54. 

Ex  hoc  pacet  eandem  generalicer  quod 
proportio  maioris  quancicacis  ad  aggregaul 
reliquarum  analogarum  eft,  yeluceius  quod 
prouenic  diuifo  quadraco  maioris  termini' 
jpct  differentiam  eius ,  &  fequsn&is  maoris 


Cor,  4. 


in  eidem  .proportione  ad  ipfura  maio- 
rem. 

Exemplum  fit  proportioaugens  25  &  3  j  Ctr' 
duarum  quintarum,  volo  fciie  quantumfit 
aggregatum  omnium  citra  25-  maximam 
accipio  3J.  vlterio  rem  ad  ij.cuius  diffe- 
rcntia  a  2j.  eft  10.  cum  quo  diuido  625. 
quadratum  ,  exit  62-7-  aggregatum  quanti- 
tatum.  Et  facile  poteft  demonftrari.  Si  quis  Qutji;t 
dicac  in  qua  proportione  func  infinitae  qua- 
titaces  analoga:  cum  12.  qux  iuncla:  cfficiut 
10.  iunge  10.  cum  i2.fit  2  2-duc  22.  in  n. 
fit  2(>4-«  diuide  2^4.  per  10.  exit  z6^  ,  5c 
in  ea  propottione  erunt  illae  quantitates ,  in 
qua  funt  26  — ad  12.  duc  per  5.  fiunt  60. 
&  132.  diuide  per  lz.  exeunt  11.  &  5.  &c 
itaerunt  in  proportione  n.  j.experiaris, 
&  inuenies  ,  &  demonftracur  ex  prioci- 
bus. 

•  Propojitio  decimamna, 

Si  fuerint  aliquot  quantitaces  arithme- 
ticai  omiologae  ,  quarum  excdfus  fic  a?qua- 
lis  minime,  ornnibus  aucem  deficiennbus 
fupplementa  adsequalitatem  maximeadiun- 
gantur  ,  erum  quadrata  omnium  quantita- 
cum  a^qualium  adieclo  rurfus  quadrato  pri- 
mar  cum  eo  quod  fic  ex  minima  primi  ordi- 
nis  in  aggregatum  omnium  quancicatum 
eiufd.ni  trjpla  aggregato  quadiatorura  om- 
nium  quautitatum  primi  ordir.is  paritec 
acceptis. 

Sinc  aliquot  quanciiaces  a  b  c  d  e  f  g  h  in  Cgt' 
concinua  proporcione.  Arithmecica  dtfpo- 
fics  ica  vc  minima  earum  quae  fic  h,  fit 
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?equalis  differencis:  quantitatum  fecundum 
©idinem  difpofitarum  ,  velut  diftvrentia  a  5c 
b  ,  &  b  &  c,  &c  c  &  d  ,  &  ita  de  aliis,  ad- 
dantur  autem  fupplementa  fingulis  harum, 
quae  finti  k  1  m  n  o  p  ,  ita  vc  omnes  fiaut 
«quales  cum  fuis  fupplementis  ip/i  UttMC 
a  maiori.  Eftque  idem  ac  fi  elfent  aiiquot 
quantitates  „  &  diuiderentur  fingulr  fecun-* 
dum  numerum  illarum ,  fi  quatuor  inqua- 
tuor  partcs  a?quales,  fiquinquein  quinque, 
fi  decem  in  decem,  earatione  vt  vltima  di- 
uideretur ,  vbi  eft  finis  primsep  artis^penul- 
tima  vbi  eit  finis  fecunda?  pattis,  antepe- 
nultima  vbi  eft  finis  tercisr,  &  fic  deafiis. 
Vocabo  ergo  primas  quanticaces  propofitas 

a  b 
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abcdef g  h  quaftfcitates  primi oriinis,fed 
quantitates  aequales  qua:  conttanc  ex  quan- 
titatibus  primi  ordinis ,  &  fupplementis  , 
appellabo  quantitaces  fecundi  ordinis  :  ex 
quo  patet  quod  prima  quantitas  erit  ex 
vctoqueordine  ,  quia  non  eft  diuifa  ,  reli- 
qux  omnes  difterunc-,  quantitates  vero  quas 
adiunxi  nominabo  fupplementa,  &  funt 
vna  minus  quam  quantitates  ordinum  :  vt 
f!  quantitates  ordinum  finc  o6fco ,  erunt  fup- 
plemcnta  feptem  ,  &  fiquantkatesordinu  , 
eilent  feptem  eflent  fupplementa  fex  ,  quia 
inter  fupplcmenta  non  adnumeratur  quan>- 
titas  indiuifa.  Erunt  ergo  fupplementa  i  k 
I  m  n  o  p  ,  quz  tanto  erunt  rnaiora  quanto 
quantitatcs  primi  ordinis  funt  minores,  8c 
contra  tanto  maiora,  quarto  quantitates 
primiordinisfnnt  maiores,  quantitates  au- 
tem  fecundi  ordinis  appellabuntura,b  i,ck, 
d  1,  e  m,  f  n,  g  o,  8c  h  p.  Hxc  volui  pluribus 
agere,  vt  dilucidior  effet  propofitio,  qune 
licet  non  lit  difHcilis,  eft  tainen  confufa 
valde  propter  raultitudinem  quantitatum 
8c  ordinum.  Dico  ergo  quod  aggregatum 
quadratorum  quantkatum  fecundi  ordinis 
primoquadrato  bis  repetito,  feu  vno  addito 
cum  eo  quodfii:  exminima  in  aggregatum 
quantitatum  primi  ordinis  eft  triplum  iag- 
gregatoex  quadratis  omnibus  quantitatum 
eiufdem  primi  ordinis,  Sc  vt  res  exemplo 
facilius  innotcfcat ,  fint  quantitates  primi 
ordinis  8.7.6.5.4.3.2.1.  quorum  qiiadrata 
fint  64.  49.  36.  ij.  t6.  &  o.  4.  Sc  1.  quae 
iun&a  faciunt  204.  dico  quod  fi  fumamus 
quadrata  omnium  quantitatum  fccundi  or- 
dinis ,  qu£c  funt  o6ties  64.  8c  eis  addideri- 
mus  vnum  quadratum  ex  his,  vt  fiant  no- 
uies  64.  &  erunt  556.  fimul  iuncta  6c  eis 
-addamus,  quod  fit  ex  1  quantkate  minima 
primi  ordinis  in  36.  aggregatum  quantita- 
tum  omniumprimi  ordinis,  &  efttale  pro- 
ductum  36.  vt  fiat  totiim  6iz.  quod  tale 
612,  eft  triplum  2  04.  aggregati  quadrato- 
rum  primi  ordinis  vnius  demonftratio  hxc 
eft.  Quia  ex  quarta  fecundi  Element.  Eu- 
clidisfingula  quadrata  quantitatum  diuifa- 
rum  fecundi  ordinis  conftant  ex  quatuor 
partibus  quatum  dux  funt  quadrata  partiu, 
reliqua: duae  funt  produ&a  ex  partibus  inui- 
cem  bis,&quia  h  fukarqualisij&p  xqua- 
lis  b  ,  quia  fupplementa  fuerunt  xqualia 
mutuo  quantitatibus ,  Sc  ita  c  arqualis  ©  & 
k  arqualis  g  &  d  ,  aequalis  n  &  1 ,  aequalis 
f,  e  autem  xqualis  m.  Sequitur  ergo"  quod 
quodfumptis  duabus  quantkatibus  fecun- 
di  ordinis  habentibus  fupplementa  mutuo 
sequalia  ipfis  quantitatibus  quod  quadrata 
partium  erunt  dupla  quadratis  primarum 
quantitatum  :  veluti  capio  b  i  fecundam  & 
h  p  vltimam ,  quarum  quadrata  partium 
funt  quadrata  b  &  i,  &  h  &  p  ,  fed  b  eft 
sequalis  p,  &  h  xqualisi.  Ergo  quatuor  qua- 
dratabi  &h  p  funt  dupla  quadratis  b  &  h, 
&  ita  conctudam  de  omnibus  vbi  dux 
quantitates  duabus  comparantur :  fed  in  e 
m  quiaeft  fola  vna  quantiras,  iftud  eft  etia 
clarius ,  quia  quadrata  e  &:  m  funt  dupla 
quadrato  e  foli  eo,  quod  &  m  funt  xqua- 
les.  Igitur  per  demonftrata  ab  Euclide  eiit 
proportioomniura  quadratorum  bi,c  fc>dl, 
Tom.  IF. 


e  m,  f  n,  g  o,  h  p,  ad  quadrata  b  c  d  e  f  g  r»  f  .Elm, 

h  ,  pariter  accepta  proportio  dupla,  at Pr0^  I3" 

vero  addito  quadrato  a  quadratis  b  c  def 

gh,  &  erunt  quadrata  omnium  quantita- 

tum  ,  8c  quadratis  b  i ,  c  k ,  d  1,  e  m,  f  ns 

go,  h  p,  duplo  quadrati  a  fcilicet  femel, 

quia  a  eft  ex  fecundo  ordine  quantitatum, 

&  femel,  quia  hoc  fuit  allumptum  in  Pro- 

blemate.  Sequitur  vt  quadrata  omnia  qua- 

titatum  fecundi  ordinis ,  provt  funt  diuifa 

in  partes  addico  quadfatoa,  fint  dupla  qua- 

dratis  primarum  quantitatum ,  fimul  pari- 

ter  acccptis.  Reliquum  eft  modo  vc  often- 

damus  dupia  illornm  produdtorum  ,  cum 

eo  quodfit  ex  minima  quantitate,  fcilicet 

h   in  aggtegatum  ipfarum  quantitatum 

primi  ordinis  elfe  aequale  quadratis ,  quan- 

titacum  eiufdem  primi  ordinis  pariter  acce- 

ptis.  Conftat  igitur ,  quod  duplum  i  in  b 

eft  xquale  duplo  h  in  ipfum  b ,  quia  h  &  i 

funtxquales ,  cV  duplum  k  inipfumc,  eft 

xquale  quadruplo  h  in  idem  c,  quia  k  eft 

dupla  h ,  &  fimiliter  duplum  1  in  ipfum  d 

eftxquale  fexcuplo,  h ind,  quia  1  eft  tripla 

h,&  ita  procedendo  erunt  illa  dupla  pro- 

du£ta  xqualia  producVis  ex  h  in  ipfas  quan- 

titates  toties  fumptis  quantus  eft  numerus, 

qui  prouenit  duplicato  numero,  fecundum 

quem  h  continetur  in  illo  fupplemento, 

exemplum  voloduplum  produdti  1  in  d  bis, 

fcio  qu6d  fupplementum  1  continet  h  ter, 

duplicabo  tria&  fient  fex  ,  igicur  duplum  1 

in  d  arquale  eft  fexcuplo  h  in  ipfum  d.  Quo 

coliftituto  ,  cum  fuppofitum  fit  produdla 

illa  duplicata  cum  produifco  h  in  aggrega- 

tum  primarum  quantitatum  efife  ^qualia 

quadratisipfarum  quantitatum  ,  igitur  ad- 

demus  produclum  ex  ,h  in  fingulas  quan- 

tkates  produ&is  illis  prioribus ,  &  fietpro- 

dudtum  h  in  a  femel,  in  b  ter,  in  c  quin- 

quies,  indfepties,  in  e  nouies,  inf  vnde- 

cies  ,  in  g  tredecies ,  &  in  h  quindecigs 

xquale  duplo  produ&i  vniufcuiufque  quan- 

titatis  in  fuum  fupplementum  cum  pro- 

dudo  h  in  aggregatum  ipfarum  quantita- 

tum  ,  at  quadratum  a  eft  aequale  produ£to 

ex  h  m  eam ,  quae  talem  habet  proportio-  Llb.  6.ZU> 

nem  ad  ipfum  a  ,  qualem  habet  aad  ip-  Fr6f' I7" 

fum  h  per  demonftrata  ab  Euclide  ,  &  pa- 

riter  de  quadrato  b,  quod  eft  xquale  ei 

quod  fit  ex  h  in  eam  quae  coties  continet  b 

quotiens  b  coatinet  h  ,      ita  quadratum 

c  xquale  eft  ei  ,  quod  continetur  fub  h,  8c 

habente  proportionem  ad  b  eandem,  quam 

b  ad  h,&  fimiliter  de  quadrato  c  &  omnibus 

reliquis,vfque  ad  hipfum-Gratia  ergo  exem- 

pli  quadratum  a,  erit  aequale  producloex  ^ 

h  in  omnes  quantitates  fecundas ,  quia  quo- 

tus  eft  numerus  quantitatum ,  totus  eft  nu- 

merus  fecundum  quem  a  continet  h ,  8c 

fimiliter  quotus  eft   numerus  quantka- 

tum  incipiendo  a  b  ,  <k  quotus  e(i  nu- 

merus  quantitatum  incipiendo  a  c  ,  toties 

b  vel  c  continent  h  ,  8c  ita  dt  aliis ,  qua- 

drata  ergo  omnium  quantitatura  fimul 

jundl:a  funt  xqualia  produdtis  ex  h  in  fin* 

gulas  illarum  toties  fumptis  ,  quoties  illas 

continent  h,  feu  quotus  eft  mimerus  illius 

quantitatis,  incipiendo  ab  h,&numeranda 

verfus  a.   Rurfus  -dico  quod  prodi^um 
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ihukipiicis  cuiuflibet  quantitatis  in  mi- 
nimam  ,  feu  quadratum  eiufdem  quanti- 
taos  aequalc  eft  produ&o  eiuldem  quanti- 
tacis ,  Sc  dupli  omnium  fequcntium  primi 
ordinis  m  ipfam  minimam  quantitatem, 
VeUic  quadracam  a  eft  sequale  produ&o  ex 
h  in  a ,  &  in  duplam  b  c  d  e  f  g  h,  hoc 
aucem  facije  eft  probarc  m  hts  quantica- 
tibas ,  quia  fi  quadratum  a  eft  aequale  pro- 
du&o  h  in  omnes  quancitates  fecundi  gl- 
dinis ,  5c  omnes  quancitates  fecundi  or- 
dinis  fimul  fump^  funt  xquales  ipfi  a,  &c 
djplo  reliquarum  primi  ordinis ,  quia  ta- 
les  quantitates  func  aequales  fms  iupple- 
menus  Ticiflim ,  vc  h  cum  j ,  k  cum  g  ,  f 
cum  l,  e  cjm  m,  ergo  tam  lupplcmenta, 
quam  quancicates  primi  ordinis  lunt  dimi- 
dium  quantitatum  fecundi  ordinis ,  ergo 
duplum  qaanticatum  primi  ordinis  eft  di- 
midium  quantitatum  fecundi  ordinis,  vc- 
rum  de  b  dico  idem  accidcrc ,  quia  qua- 
dratum  b  ,  eft  arquale  proda&o  ex  h  in  b, 
&  in  duplum  rcliquarum  a  b ,  fcilicet  du- 
plttra  cdtfg  h,ic  hoc  cft  oltendere,  quod 
ift*  quantitates  funt  ditmdium  totidem 
quantitatam  rqialium  b>  nam  ceft  mi- 
nnr  b  m  h ,  3c  fupplcrn  jntum  p  quod  efl 
ae  -juaie  ipii  b  ,  ii  tora  h  p  fiac  aequalis  ipfi 

b.  vt  pote  h  q  cric  tpfa  q  dempta  hatqua- 
hs  tpti  c,  crgo  quantitates  primi  ordinis 
femper  fum  aeqoales  fupplementis  noa 
vcrs ,  fed  piions  quantitacis  affumptse,  feu 
in  camparacionc  ad  illam,  quadtatum  igi- 
tur  b  eft  «equale  prodn&o  ex  h  in  b,  & 
in  duplum  c  d  c  f  g  h,  Sc  firriiliter  per 
eadem  ,  quadratum  c  ett  aequale  produ£to 
ex  h  m  c  ,  Sc  in  duplum  d  c  f  g  h,  ScC\c 
de  aliis,  Habemus  ergo ,  quod  quadraca  a 
b  c  d  e  f  g  h  fimul  iun&a  funt  aequalia 
prod udto  ex  h  in  a,  &  in  duplum  refi- 
quarum,  Sc  ex  h  in  b,&  induplum  reliqua- 
rum  fequencium,  Sc  produ6to  ex  h  in  c  fe- 
mel,  &  in  duplum  fequentium  vfque  ad  h, 
6c  ica  de  reiiquis,  hoc  cnim  eft,quod  nuper 
dcmonftrauimus.  Anteaquoquc  dcmonftra- 
tum  eft  ,  quod  duplum  b  in  i,  c  in  k,din 
1,  e  in  m,  f  in  n,  g  in  o,  h  in  p,  cum  pro- 
du&o  h  in  aggregatum  abcdefgh 
crat  aequalc  produclis  ex  h  in  a  femel,  &  in 
bter ,  &  in  c  qunquies ,  in  d  fepties,  in  e 
nouies,m  fvndecies,ing  tredecies,infeipfam 
hqumdecies,  detracliis  ergo  pcr  ordinem, 
quodfir  ex  h  in  a  ab  vtroque  aggregato ,  $C 
cx  h  in b  c  de  f  g  h  bis  relinquetur  ex  vna 
parte,  quod  fic  ex  h  in  b  femel  cum fuis  dur 
piicatis  fequentibus ,  Sc  in  c,  &  in  d,  &  in 
reliquis  paricer  conduplicatis  fuis  fequenti- 
bus  ex  altera,  q  lod  6c  ex  h  in  b  femel,  in  c 
ter,  in  d  quinquies,  in  e  feptiss ,  in  f  nouies, 
in  g  vnd^cies,  in  h  tredecies,  decra&is  ergo 
mrius  quod  fit  ex  h  in  b  femel,&:  ex  h  in  c 
d    fgh,  bis  relinquetur,  quod  fit  ex  h  in 

c,  5i  duplo  fequentium  ,  8c  d  &  duplo  fe- 
quentium,  ^  e  &  aliarum  pariter:&  ex  alia 
parcc*  qaod  fic  ex  h  in  c  feftiel ,  St  in  d  cer, 
&  in  e  qumquies ,  in  f  fepties,  in  g  nouies, 
in  h  vnd^cies-  Ab  his  rurfus  detra<5cis,quod 
fit  ex  h  in  c  femel ,  &c  in  fequentes  bis  re- 
lin  uecur  h  in  d  emel  ctim  fuis  fequen- 
tibusTaiSiftc  inc  femei  cumfuis  fequenubus 


&c  in  f,  6c  in  g  &  in  h  paviter  s  fic  ex  alia 
parte,quod  fic  ex  h  ind  femel,in  c  ter,f  quin- 
quies,  g  fcpties,  h  nouies ,  *b  his  rurfus  de- 
traho,  quod  fit  ex  h  in  d  femel,&  infequen- 
tes  bis,  relinquetur  ex  vna  parte,quod  fit  ex 
h  in  e  f  g  h  cum  dupio  fequentium  ex  alia, 
quod  fic  ex  h  in  e  femel ,  f  cer,  g  quinquies, 
h  fepcies,  Sc  fimilicer  ab  his  detradis  ,quod 
fit  cx  h  in  c  femel,  Sc  bis  in  fequcntes,re- 
linquetur  cx  vna  parte,  quod  fit  ex  h  in  f 
femel ,  8c  in  g  h  bis ,  &  in  g  fcmel ,  &  in 
h  bis,  $c  in  h  femel ,  &  ex  alia  ,  quod  fit 
ex  h  ln  f  femd ,  in  g  t=r,  in  h  quinquies. 
Icerum  detradis,  quod  fit  ex  hin  f  femel, 
&  in  g  h  bis  communiter  rclinquetur,quod 
fit  ex  h  in  g  femel ,  &  in  h  bis ,  &  in  h  fe- 
mel ,  &  ex  alia  parte  quod  fit  cx  h  in  g  fe- 
mel,  &  ex  h  in  h  ter.  Sed  ifta ,  qu«  reli- 
tta  funt  iam,  manifeftc  aequalia,  ergoetum 
prima  aggregata  ab  inido  fuere  sequalia, 
ergo  Zc  xqualia  illts  quadraca  a  bc  d  e  f  g 
h  his ,  quae  fiunt  ex  h  in  eafdem  quantita- 
tes  cum  duplo  produdi  b  in  i ,  c  in  k,  d 
in  I,  em  m ,  f  in  n,  gin  o ,  h  in  p,  fcd  iam 
Iiis  quadratis  a  bcdc  fg  h  demonftrata 
funt  efle  dupla  quadrata  h  p  ,  g  o,  f  n ,  e 
m,  d  I,  c  k,  b  i  ,  cum  duplo  quadrati  a,  er- 
go  quadrata  omnium  quantitatum  fecun- 
di  ordinis  cum  quadiatoa  rurfus  rcpecito, 
&  produdo  h  m  aggregacum  q  iancicarum 
primi  ordinis  funt  cnpla  quadratis  quanti- 
tatum  primi  ordinis  paricer  accepcis  quod 
fuit  propofitum ,  &  fuu  Archimedis  in  U- 
bro  de  lineis  fpiralibas ,  &c  ego  adieci  hic 
propcer  modum  djmonftrandi ,  qui  cftele- 
ganciflSmus ,  &  procedic  ex  princtpiis  Ari- 
chmecicis ,  &  diuerfis  k  comnunibus ,  6c 
ideo  non  reuoluicur,  vt  (olent  rehquae  qua> 
fliones, 

Propofitio  vigejim*. 

Cum  fuerint  quatuor  quantitares,fuerit- 
quc  fccundaaequalis  tertis,  autpnmaesqua- 
hs  quarta: ,  crit  proportio  primie  ad  quar- 
tam,  aut  tcrtie  ad  fecundam  produda  ex 
proporcionibus  primas  ad  fecondam  6c  ter- 
tiae  ad  quarcam. 

Cum  enim  quantitates  hae  non  fuerinc 
aequaIes,conftat  per  fecundam  harum,quod 
proportio  primx  a.d  quartam  producitur  cx 
proportione  primse  ad  fecundam ,  fecundae 
ad  cerciam,  &  tertiaead  quarcam :  ergonon 
exfoiis  proportionibus  primcj  ad  fecun* 
dam,  &  tertiae  ad  quarcam  ,  6c  fimiliter  ex 
prima  harum  proportio  primae  ad  fecundam 
&  terciae  ad  quartam  ptoduennt  proporcio- 
nem  produ£li  primx  in  fecundam  ad  produ- 
6lum  tertia:  in  quartam.  Ec  in  mulciplica- 
tione  proportio ,  qua:  folec  efle  incer  produ- 
Sta.  illa  ,  &  eft  quafi  duplicaca  eft  inter  rp- 
fas  quantitates.  Sint  igitur  quanritates  a  b 
c  d ,  Sc  fit  b  acqualis  c,  ponantur  ergo  re&> 
ordine  ab c  d4eritque proponio  a  ad d  pro- 
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du&a  ci  proportionibus  a  ad  b ,  b  ad  c ,  & 
c  add,  producantur  igicur  ex  proportioni- 
bus  a  ad  b,c  ad  d,  proportio  c  ad  f ,  erit 
igitur  proportio  c  ad  f ,  fi  multiplicetur 
pcr  proportioncm  b  ad  c  eadem  qux  prius> 
&:  produ&a  iam  eft  eadem  ei ,  qux  eft  a 
ad  d ,  ergo  porportio  a  ad  d  eric  producta 
ex  proportionibus  a  ad  b ,  c  ad  d  per  pri- 
mam  propofitionem.  Quod  vero  diximus 
de  prima  &  quarta  fi  fint  xquales,  manife- 
ftum  eft ,  quod  res  redi  t  ad  idem  folum 
tranfmutato  ordine ,  vt  tercia  ,  &  quarta 
pixmittautur  primx,  &  feeundx,  Hxcigi- 
tur  propofitionihiJ  aliud  innuicquam  quod 
in  hoc  cafu  productio  ,  qux  folet  fieri  ex 
tribus  proportionibus  fiat  ex  duabus  tan- 
tum. 

Propofttio  vigeftmaprima. 

Cum  deculfacim  duda  fuerit  prima  in 
quarcam ,  5c  fecunda  in  tertiam  ,  produ- 
ftumque  primx  in  quartam  diuifum  fue- 
ric  per  productum  fccundx  in  tertiam  erit 
proportio  primx  ad  fecundam  diuifa  per 
proporcionem  tercix  ad  quartam.    E  fimi- 
literincerpofita  omiologa. 
€t_     Pdmum  exponamus  fecundam  partem, 
'  '  fic  proporcio  a  ad  b ,  quam  volo  diuidere 
pcr  proportionem  c  ad  d  ,  facio  e  ad  b,  vt 


c  id  d,  erit  ergo  per  fecundam  harum 
proportio  ad  b  produ&a  ex  proportione  a 
tit.  io.fet.  aj  c  ,  &  e  ad  b ,  quarc  ex  a  ad  e,  & c  ad 
4 ,  ergo  diuifa  proportione  a  td  b  per  pro- 
portioncm  c  ad  d  cxit  porportio  a  ad  c,Sc 
hic  eft  fecundus  modus.  Primus  autein 
modus  ducatur  a  in  d  &  fiat  f,  5c  b  in 
c  &  fiac  g ,  dico  proportione  f  ad  g  efle 
prouentum  proporcionis  a  ad  b  >  diuide 
per  proportionem  c  ad  d,  ducatur  igitur  c 
in  f  &  fiac  h  ,  &  d  in  g  &  fiac  k ,  quia 
igicur  h  producitur  ex  c  in  f ,  &  f  produ- 
cicur  ex  a  in  d,  ergo  h  producetur  ex  pro~ 
dudo  c  in  d ,  in  a,  &  fimiliter  quia  k  pro- 
ducitur  ex  d  in  g  ,  &  g  producitur  ex  b  in 
c  *  ergo  k  producctur  ex  c  d  in  b ,  ergo 
cx  c  d  in  a  fit  h,  ex  c  d  in  b  fic  k  eric  a 
ad  b  vt  h  ad ,  k  igirur  ex  prima  harum 
cUm  ex  c  in  f  producatur  h,  &  ex  d  in  g 
k,  8c  dicatur  produci  proportio  h  ad  k  ex 
proportione  c  ad  d,  &  f  ad  g ,  &  propor- 
tio  h  ad  k  fit  eadem ,  quac  a  ad  b,  crgo 
proportio  a  ad  b  producitur  ex  c  ad  d, 
&  f  ad  g ,  ergo  diuifa  proportione  a  ad  b 
■  prodibit  proportio  f  ad  g  ,  quod  fuit  pro- 
pofitum. 

Tropofitio  vigifimafitunda. 
Cum  fucrit  proportio  primx  ad  fecuc- 


dam  maior  ,  quam  tertix  ad  quartam , 
crit  confufa  cx  his  maior  quam  certixad 
quarcam  ,  minor  aucem  quam  prtmce  ad 
fecundam. 

Sic  proportio  a  ad  b  maior  quara  c  »«t  Cows 
d,  dico,  quod  confttfa  cx  a  c  ad  b  d  eft 


«  e 

I  

b 


nuier  ,  quam  c  ad  d ,  ec  minor  quam  a  ad 

b,  vt  enifn  e  ad  d  ita  fiac  e  ad  b ,  eritque 

per  tertiam  decimam  harum  e  c  ad  bd  per  i&.pen 

confufa  minor  quam  a  c  ad  b  d,  nam  e  eft 

minor  a ,  quia  proportionem  habent  mi- 

norem  ad  b  quam  a  eo  qu&d  e  habet  pro- 

portionem  ad  b  ,  quam  c  ad  d,  qux  autem 

c  ad  d  minor  ,  quam  a  ad  b>vt  fuppofitum 

eft  ,  igitur  e  c  ad  b  d  minor ,  quam  a  b  ad 

c  d  >  e  b  autem  ad  e  d  eft ,  vt  demonftra- 

tum  eft  qualis  c  ad  d  ,  ergo  c  ad  d  minor, 

quam  confufa  a  b  ad  c  d ,  quod  eft  fecun^ 

dum  per  idem  probabitur  ,  &  primum  po- 

fita  f  add,  vt  a  ad  b,  eritquc  a  maiorc,igi* 

tur  maior  proportio  a  f  ad  b  d ,  quam  a  c 

ad  b  d,  fcd  a  f  ad  b  d,  vC  a  ad  b  per  eandem 

tertiamdecimam  huius  ergo  proportio  con- 

fufa  a  b  ad  c  d  cft  minor>  quam  a 

ad  b.  , 

Troffiti»  vigejitrMtirtiA, 

Omnis  motus  naturalis  ad  locum  fuurri 
eft:ideo  pcr  reftam  lineamfit. 

Motus  naturalis  eft  vt  conferuetur  cor-  c»r0 
pus ,  &  conueniat  locus  corpori,  igitur  fit 
adfuumlocum-  Locus  iutem  dicitur  in 
comparatione  ad  vniuerfum.  ideo  omnis 
motus  naturalis  eft  a  centro  mundi  furfum, 
vel  ad  centrum  deorfum.  Et  quia  quanto 
nacura  celerius  fuum  finem  poteft  alfequi 
{  quia  finis  bonus  eft  aiiter  non  illum  ap- 
peceret )  eum  quxrit,  cum  fit  fapientiiTima: 
vic*  miniftra:  at  lineareaa  breuiffiiaa  eft  ^ 
Euclide  tefte  a  ponfto  ad  puncrum  igicur 

priml  Ehmi 

omnis  rootus  naturalis  eft  fuifum  aut  deor- 
f*m  per  reclam  lineam- 

Prapefitio  vigtfimaqtidrta. 

Omnis  motus  circularis  «oluntarius  eft. 

Sic  motus  in  circulo  fett  per  clrcuiumin 
orbe  cuius  fit  cencrum,fic  c  mundi  centram 
igicur  i  ex  diffinicione  circuli  tantum  difta- 
bit  a  ,?quantum  b  ab  ipfo  c  :  fed  in  mom 
naturali  per  prxcedentem  neceife  eft ,  vt re- 
&sl  feratur  ad  c  ,  vel  recedac ,  igicur  motus 
a  eft  voluntarius  ,  non  naturalis ,  nam  fi 
violentus  effet ,  non  elfet  perpecuus.  Om- 
niaergo  aftra  feruncur  circa  cencrum  mun- 
di,  Sic  modo  rota e  f  g>  dico  e  non moue- 
rimot»  circulari  nam  linea  e  c  longior  cft 
g  c,  ergo  ie<Sta  mouctur  ad  centrum  non 
circa  centrum.  Iodicio  etiam  id  eft  : 
quodfi  in  e  ponatur  ■fcuftum  aliquod  infr 
gne  plumbi  in  mottt  ad  g  per  f  defcendet 
raptim:ac  dum  ex  gine  magnacum  dU" 
Rt    4  ficultate 
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ficulute ,  igitur  raotus  hic  non  eft  natura- 
lis,  nec  circulari  s  nihil  etiam  hoc  roodo 

.  fponte  mouetur.  Sed  cum  non  rooueatur 
per  re&am  naturaliter  ,  nec  e,quidiftans  a 
centro  per  circulum  relinquitur,  vt  mouea- 
tut  motu  violento,  aut  mifto  ,  fed  non  ex 

•  voluntario,  cum  nulio  modo  moueatur 
aequidiftans  a  centro  ,  fed  femper  ab  e  li- 
neas  ad  centrum  fiant  breuiores ,  licjuet  efle 
motum  violentum  :  autmiftum  ex  naturali, 
&  violento. 

Tropojitto  vigefimAtjuinta. 

Cor\  Tres  funt  motus  omnino  fimplices  natu- 

raliSj  voluntarius  &  vi'olentus. 

Tres  iunt  modi  quibus  polTunt  moueri 
jn  comparatione  ad  centrum  fcilicet  velre- 
6ta  cum  centro,  vel  asquidiflando  a  cehtro, 
vel  neutro  modo,  igitur  tres  motus.Rurfus 
vel  a  principio  interiore  non  intelligente, 
&  eft  naturalis  ,  vel  inteJligente  &  eft  vo- 
luntarius:  vel  exteriore  &  eit  violentus.Harc 
autem  duufio  efl:  folum  propria  nonprima. 
Nam  eft  violentus  inrefta  adcentrum:ideo 
omnis  ,  qui  non  eft  in  recla,  ad  centrum, 
nec  aequidiftat  ,  violentus  eft  :  non  tamen 
omnis  violentus  eft  extra  re£tam.  Attra- 
dlio  autem,quae  fit  ob  raritatem  corporum 
feu,  vt  dicunt,  a  vacuo,  violenta  eft  non 
naturalis  nifi  ratione  finis ,  nQn  agentis. 
Sunt  enim  quatuor  genera  motus  violenti 

KPhf.c.i.  ab  Ariftotele  pofita  ,  ve&io,  tra£tio,puI- 
fio  ,  &  volutio  :  quanquam  his  non  opus  fit 
in  demonftratiua  fcientia  conftat  enimvo- 
lutionem  extradtione ,  &  pulfione  apud  il- 
lum  confiftere. 

Propoftio  vigefma. 

Motus  ergo  compofiti  quatuor  neceifa- 
rio  funt  fpecies. 

Sitantum  funt  tres  fpecies  fmplicium, 
conftat  ratione  Arithmetica  qaatuor  efle 
compofitorum.  Difquiramus  ergo  an  fint 
naturaliter  tot  fpecies  ,  forfan  enim  repu- 
gnabit  aliquis  alicui.  Porro  videarous  pri- 
mo  ,  quot  fint  violentorum  fpecies  :  Prima 
erit  cum  non  fecundum  re&am  lineam  fue- 
rit  :  nec  a  centro  aequidiftantem.  Secunda 
'  cum  fuerit  fecundum  re&am ,  fed  non  ad 
cei.trum.  Tertia  cum  fuerit  in  re£b  ad 
ceritrm,  fed  contrario  raodo  ,  velut  teira; 
furfum.  Quarta  cum  in  re&a  adcentrum 
fecundum  natuum ,  ied  non  a  principio  na^ 
turali.    Yelut  cum  qr.is  proijcit  Japidem 


re&a  in  terram  c  turri  violentius ,  quam 
ille  fua  grauitate  defcenfurus  eflet.  Hic  igi- 
tur  motus  eft  compofitus  ex  naturali ,  & 
violento.  Animalium  autem  motus  volun- 
tarius  eft  ,  cum  fit  a  prineipio  interiore  co- 
gnofcente  :  &  fic  quatenus  a  principio  in  li- 
nea  circulari  «equaliter  diftante  a  centro:fed 
quia  obftat  grauitas,  ideo  miftus  eft  ex  na- 
turali  ,  &  voluntario.    Sed  circularis ,  & 
violentus  foli  efle  non  poflunt  :  nam  vio- 
lentus  eft  neceflario  in  corpore  graui  aut 
leui ;  fed  omne  corpus  gtaue  aut  leue,  cixxi 
mouetur,  naturaliter  mouetur  faltem  in  fi- 
ne  :  &  per  totum  motum ,  motu  occuko, 
qui  maximc  in  hoc  libro  dignus  eft  confi- 
deratione ,  igitur  motus  voluntarius,  &  vio- 
lentus  non  poflunt  efie  fimul  foli.  Erunt 
ergo  fecundum  naturam  tantum  tres  fpe-  * 
cies.  Velut  cum  quis  fcandit  ,  aut  falif.Eft 
enim  motus  naturalis  faltem  in  fine,  &  vo- 
Iuntarius,  &  violentus.    Si  quis  autem  ve- 
lit  violentum  cum  voluntario  copularedice- 
mus  conftare  eam  compofitionem  in  initio 
faliendi.  Motum  autem  occultum  vocamus 
grauitatem  aut  leuitatcm. 

Propoftio  vigefmafeptima. 

Motus  voluntarius  eft  in  loco  :naturalis 
ad  locum  '•  violentus  ex  loco. 

Hxc  eft  tertia  differentia  primarum  fpe- 
cierum  motuum,  voluntarius  fit  manente 
corpore  toto  in  eodem  loco  ,  ideo  proprius 
eft  caslo  ,  corpora-  autem  animalium  ineo- 
dem  Joco  feruntur :  quia  in  eodem  orbe  na- 
ta  redire  ad  proprium  locum.  Et  ideo  vt 
dixi ,  eft  motus  miftuF  ex  naturali ,  &  vo- 
luntario  >  qui  fi  pcr  fe  fieiet ,  non  fatiga" 
iret  mobile,  cum  ex  vtroque  principio  ab 
interiorc  vi  proccdat.  Sed  quiaflt  permu- 
fculos  ,  qui  trahuntur  :  hic  autem  motus 
eft  violentus  ,  idco  per  confequentiamfa- 
tigat.  Qui  ver6  naturalis,  eft  vt  re- 
deat  corpus  ad  fuumlocum  ,  igitur  natu- 
ralis  eft  ad  locum.  Sed  violenti  finis  eft, 
vt  protrudatur  ex  loco  in  quo  eft,  non 
habens  certum  ficem,  licet  enim  qui  tra- 
hit ,  ad  fuum  locum  trahat ,  non  tamen 
ad  locum  mobilis. 

Propofuio  vigefirna  oBoua. 

Motus  quilibet  naturalis  aut  violentus  in 
aJiquo  medio  fit. 

Cijm  vacuum  non  dear,  &  omnismo- 
tus  naturalis  fit  ad  locum,  ck  violentusex 
loco  per  piaecedentem  ,  igitur  cum  nonflt 
in  medio ,  vacuum  erit  in  aliquo  corpore, 
velat  aere,  aqua,  igne,  ligao. 

Profofnio  vigefimanoxa. 

Omnis  motus  voluntarius  a^qualis  ed 
femper  :  fimpliciter  etiam  quilibei:  alius 
motus. 

Motus  voluntarius  non  habet,  qu6dfa«c 
tiget,  &  fumma  perfedio  eft  squalitas ,  & 
naturaqua?  mouet  non  debilitatur,  igitur 
perpetuo  perfeuerat  aequalis,  nequc  enim 
eft,  vt  dixi,  per  medium  corpus.  Naturalis 

quoque 
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Cor. 
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quoque,  Sc  violcntus  cum  ratione  propor- 
cionis  moucntis  fupra  mobile  per  fe  non  va- 
rientur,  Sc  ab  acquali  proportionc  arquahs 
veJocitas  proueniat,  igitur  natura  tales  mo- 
tus  funt  acquales ,  nam  in  vtroque  mouens, 
mooet  fecundum  vltimam  fuam  vim. 

Propofitio  trigcfima. 

In  omni  corpore  mobili  in  medio ,  par- 
tes  medi)  rcfiftunt  obuia;  ,  aiia:  impel- 
lunt. 

Sitmobile  acni  partes  fubiaceant  re&a: 
b,  cv.  lit  graue.  Ec  patet  nc  diuidatur  b 
refiftere  ,  cum  autem  fuperauerit  partes  b 
defcendunt  ante  a ,  Sc  trahunt  partes  c  &  d 
adhxrentes  fccum  ,  atque  ita  e  c  d  f  adiu- 
Uant  ad  defcenfum  partes  etiam  laterales 
g  Sc  h  cum  atranfit  in  b,ne  dctur  yacuum, 


a 


cc 
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tranfeunc  in  k  veloci  motu,ergo  propellunt 
a  maiore  impetu  infefius. 

Ex  quo  patet ,  qucfd  In  omni  motu  na- 
turali ,  vel  vioiento  fit^  augumentum  velo- 
citatis  ab  initio  faltem  vfque-  ad  ali. 
quid.  / 

Et  ideoetiam  bellicae  maehirjac  cuiufcun- 
que  generis  certam  exigunt  diftantiam ,  vt 
violentius  feriant. 


Propofitio  trigefimdprimtt. 

Omnis  motus  naturalis  in  acquali  medio 
validior  eft  in  fine,  quam  in  principio:  vio- 
lcntus  contra- 

Cumcnim  ex  praecedenti  augeantur  fem- 
pcr  ob  medium  ,  &  caufa,  qu£e  mouet ,  fic 
perpccua ,  Sc  a  principio  accerno ,  quodper 
dicl*  arquaiicer  mouec  ,  igitur  motus  ille 
fiec  velocior  in  fine  quam  in  alia  partetcm- 
poris.  In  violento  autem ,  ciim  perueniat 
ad  finem  definit  vis  illa  neceflario,  qu^ 
if.Tropof.  mouet ,  &  fuperatur  a  vi  nacurali,  quar  mo- 
uec  in  contrarium ,  igitur  antequam  ceftet 
motus  fiec  tardiffimus  in  fine. 

Exquo  patet,quod  motus  quadrifaviam 
mifti  dicuntur,  aut  fpecie,  vt  ciim  quis  ia- 
cit  lapidem  e  turri :  vel  ex  occulto  natura- 
li ,  Sc  violento  manifelTo  :  velut  cum  quis 
iacit  Iapidem,  Sc  delcendit  poftmodum  ex 
binc  motu  vtroque  manifefto,  fed  ex  a 
in  b  matu  violento 
manifefto,&.  natura- 
li  occulto :  vel  ratio- 
nemedij,&:  hoc  mo- 
do  omnis  motus  na- 
turalis  etiam  non  fo- 

Inm  violentus  eft ,  miftus  ex  proportione 
virtutis  mouentis,  cummotu  medij,  adme- 
diurn  ipfum  ,  vel  fi  violcntus  fit  ex  propor- 
tionc  virtutis  motientis  3  &c  medij  ad  mo- 
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biie,  ac  mcdium  ,  quod  refitt.it.  Qtiarto 
ex  motibislmperfeeliis  rutura  fua>  &'  non 
eft  vera  miftio  ,  &  iioc  apparet  in  moti- 
bus  voluntariis  animalium  ,  qui  non  func 
neque  aequales ,  neque  perfc&e  circa  me- 
dium  ffed  funt  potius  fimiles  voluntariis. 
Ec  ideo  demonftrationes  illac  Ariftotelis  quo- 
ad  vfum  nihil  iuuant  nos. 

Propofitio  trigefimafcctmda. 

'■  Omne  mobile  naturaliter  motum  ,  feu 
violcnter  velocius  mouetur  in  medio  rario- 
re ,  qui  m  denfiore.  Maior  quoque  eft  pro- 
portio  finis  motus  in  corporc  rariore  ad  fi- 
nem  motus  in  corpore  denfiore,quamprin- 
eipij.  In  violento  autem  celcrius  perue- 
nicc  ad  fiuem  metus  in  corpore  den- 
fiore. 

A  mobile  moueatur  in  b  medio  rariore, 
&.  in  cdenfiore  igitur  bminus  refiftit,  quam 
c  &  magis  adiuuat,  quia  ve- 
lccius  mouetur :  igitur  duplici  A 
^de  caula  a  mouebitur  velociiis  b 
in  bquamin  c  :&  quiaper  cor-  d 
rcbtium  rrigefima:,  &c  prtece-  1  - 
dentis  proportio  finis  (  vbi  ] 
arqualitcr  moueantur )  ad  fua  principia  ma- 
ior  erit  in  d,  quamin  e,ergo  per  demon- 
ftrataa  Campano  po/itad  pnma,b  fecunda, 
e  tcrtia1,  c  quarta  *  maior  eric  proportio 
d  ad  e,  quam  b  ad  c  quod  fuit  propofitum 
in  naturali. 

Propofitio  trigefimatmia. 

Omnia  Juo  mobilia  xqualis  vndique  rna' 
gnitudinis,  quseKquali  in  tempore  sequaha 
fpatiapercranfcunt  in  diuerfis  fubftantia  me- 
diis,  necefte  eft,  vt  fic  ponderis  ad  pondus, 
quemadmodum  medij  ad  medium,  propor- 
tio  duplicata.  • 

Sintduo  mobilia  a  Sc  b  magnitudine,  & 
forrna  omnino  pana,  &  fmt  mediac  Sc  d, 
exempli  gratia  :  Sc  pertranfeant  acquale 
ipacium  in  vtroque  in  eodem  tempore  ,  e 
dico  proportionem  ponderis  b  ad  pondus 
a  efte  duplicatam  ei  quc,  eft  raritads  caa  ra- 
ritaccm  d.  Qiu"a  enim  feruutur  a:quaUter, 
nam  in  ^quali  tempore  ,  feu  eodem  squa- 
lia  fpatia  pertranfeunt ,  eric  proportio  po- 
tentiae  acum  fuoauxilio  adid,  quod  rcri- 
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ftit  ex  c  vt  b  cum  fuo  auxilio  ad  io,quod  re- 
fiftic  ex  d  ,  ptrmutando  igitur  d  ad  c,  vc  B 
ad  a,fed  c  ad  d"proportio  raritatis  duplicai 
aclcionem ,  tum  minus  refiftendo ,  tum  ad- 
iuuando  motum  a  ,  igitur  proportio  diffe- 
rentiae  motus  eft  duplicata  proportioni  rari-, 
tatis :  fed  propbrtio  motus  eft  equalis  pro- 

portiohi 
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•ortioni  ponderis  viciuim  pcr  vigefimam- 
fexcam  fexti  Elementorum  b  ad  a,  igitur 
proporcio  b  ad  a  ponderis  eft  duplicata  ei, 
quse  eft  rariiacis  c  ad  raritatem  d. 

Schohvm  Primvm> 

Nc  tamen  fine  exemplo  intelligas  hanc 
dupitcatam  rationem ,  proponatur  c  rari- 
tas  quacuor,  d  vnum  a  pondus  duodecim 
librarum,  tunc  c  refiftic  folum  ex  quarca 
parte ,  &  efficic  a  quadruplo  maioris  a&io- 
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nis ,  fcilicet  vt  quadraginta  o£to ,  tota  igi- 
tur  proportio  ,  qua  mouebitui  a  in  c ,  erit 
cencrum  nonaginta  duorujn  >  &  hoc  diui- 
demus  per  d,  quod  eft  vnum ,  exibit  pon- 
dus  b  centum  nonaginta  duo.  Proportio 
igitur  b  ad  aeft  fexdecupla,  &  hjrc  eft  du- 
piicata  quadruplac  raritatis  c  ad  rarita- 
tem  d1. 

Quod  fi  quis  neget  tantundern  augere  c 
a&ionem  a ,  quanto  minus  refiftit ,  fed  auc 
magis  aut  minus,  &  fit  proportio  b  ad  a 
dophcataipfi  f,  dico  f  eile  proportionemc 
ad  d,  nam  proportio  b  ad  a  eft  veiut  a£io- 
nis  c  ad  d  per  dccimam  fextam  fexti  clemen- 
torum,  ergo  ex  auxilio  c  in  proportionem 
a  ad  c,fit  proportio  b  ad  a ,  fed  ex  f  in  fe  fic 
proporuob  ada  ex  diffinitione  proportionis 
duplica-^  S<:d  exduabusproporcionibusa  ai 
c,&  a&ionis  ex  c  ad  a  producirur  proportio  b 
ada,iguurper  decimam  teptitnam  fexti  Ele- 
memorum  proporti ->  c  ad  d  eft  media  inter 
proportiones  a  ad  c,&  aclionis  ain  c,  quare 
aequalis  f,  igitur  proportio  b  ada  duplica- 
ta  ei ,  quac  cft  c  ad  d  quod  erat  demon- 
ftrandum. 

ScHOtl  VM      SECVND  VM. 

Si  autem  media  fuerint  diuerfarum  ratio- 
num  ,  vt  aqua,  &c  aer  non  demonftrat  ar- 
gumentum  ,  quia  pondera  inter  fe  non  fer- 
uant  rationem.  Nam  lignum  centuxn  Hbra- 
rum  cx  fabcis  arbore,  non  magrs  dcfcendit, 
quam  ligruim  libra:  vnius.  Ide6  nec  in  com- 
paratione  ad  medium  aeris. 

Tropofitio  trigefimaquarta. 

Proportio  corporis  cubi  ad  fuam  fuper- 
ficiem  quadratam,  eft  velut  eiufdem  fuper- 
ficiei  ad  Iacus ,  eiufdem  veio  ad  mona- 
dem. 

Sit  cubus  a  b  c  eius  quadrata  ,  fuperfi- 
cies  acj  latus  a  b  ,  monas  d ,  dico  eas  ef- 
fe  inuiccui  analogas.  Quia  enirn  propor- 
tio  a  b  c  ad  a  c  cft  ,  vt  quoties  alfumituc 
a  c  in  a  b  c ,  &  totics  etiam  aflumitur  a  b 
ita  a  c  ex  diftinitione  Euclidis  fecuudo  Lle- 
mencorum ,  fi  ergo  monas  eft  in  conci- 
nua  proportione  ,  habeo  intentum :  fi  non 
ponacur  e  media  inter  a  e  8c  d,  erit  er- 
go  per  decimam  ^noni  Elemencorum  e  la- 
tus  ac,  ergo  arquaiis  a  b  ,  igitur  cum  a  c, 


(\ 


e  &  d  fint  analog» ,  erunt  &  a  bc,  1 
b  ,  8c  d  analogac ,  quod  fuit  dcmonftran- 
dum. 

Propofitio  trigefimaquinta. 

Vocum  magitudines  excrefcunt  in  acu- 
mine  non  m  grauitate  ,  finis  autem  efl  in 
vtroque  extremo  ,  propter  hoc  minima  fa- 
ita  variatior.e  in  hypate  acuta:  vix  fe- 
runt. 

Q^ioniam  fa&a  variatione  in  hypate, 
qux  eft  in  Diapafcn  ,  vel  bis  Diapafon 
maiore  inteiuallo  diftac ,  velut  ex  a  in  b  in 

Diapafon 


DiapaG 


on 


grauiore ,  maius  eft  interuallum  ex  e  in  d, 
igitur  maior  eft  b  d ,  quam  ac  ergo  fingu- 
\x  voces  inter  b  &  d  magis  diftant ,  quam 
inter  a  &c,  Sc  qtianto  magis  appropin» 
quanc  add,  igitur  d  maius  eft  quam  b 
Ergo  magnitudo  eft  ratione  acuitatis,  non 
grauitans ,  cum  fuppofuerimus  d  cffe  acu- 
tioremb&c  ipfo  a.  Oftenditur  etiamidem 
quia  vox  grauis  fit  ex  priuatione  motus  fi- 
cut  acuta  ex  vchementia.  Motus  autemeft 
res,  quies ,  priuatio. 

Secundum  fic  :  nam  remiffio  mota  non 
feriet  aurem,  rde6  fonum  non  pariet  ob 
nimiam  tarditatem.  At  in  velocillimo  motu 
oportet  vel  fidem  vel  arteriam  contrabi,  & 
non  contrahitur  nifi  per  mufculos  ,  igitur 
concencto  iila  finem  haber.  Si  autem  non  fic 
neceiJarium  habere,  vel  valde  proculpoG 
fic  extendi  contentio,vt  in  machinis  igneis 
ftrepitus  fitmaximus,  nam  motus ,  vtrao- 
tus  eft  etiam  m  aere  nulium  finem  per  fe 
habet  nifi  rationc  inftrumenti,  ergoflrepi- 
tus  tantus  eiTe  poteft ,  1 1  ferme  obiurde- 
fcant,  qui  audierint ,  vt  ferunt  de  Nilica- 
taradis. 


f  e 


Tertium  fic  fit  a  b  humilior  vax  ,  qu£ 
excrefcat  femiconjo  minorefolum  in  c,  Sc 
fit  d  e  dupla  ad  a  b  fecundum  naturam,  vt 
in  vocibus  mediis  fiec,  vt  fi  e  debcat  ex- 

crefcerc 
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crefcere  femironio  minore  pcr  dechrtam- 
nonam  quinti  Elementorum  fc  dupla  cb, 
tc  in  acutis  vbi  excreueiit  ad  diapafon 
quadrupla:  pueri  autem  vox  ,  quae  iam  dia- 
pafon  altior  cft  d  e,  erit  bis  dtapafon,  & 
idc6  quadrupla  b  c,  fed  in  acutioribus  eric 
dupJa  nuhos  enim  puei  eft  adeo  fradlx  vo- 
cis  ,  qui  fupra  Yuimi\\imam  non  a£ce\\tax 
pcr  diapafon,  igitur  interuallum  vocum 
crit  oetuplum  a  d,  b  c,  fed  communiter 
afcendunt  ad  bis  &)apaW,igitui'mtetuaV 
lum  vnius  vocis  etiam  eum  femitonio  pro- 
portionem  habentis  eft  aequale  fermc  toti 
a  b,  cum  autem  in  diapafon  fintduodecim 
femitonia,  &  duo  comata  ,  manifeftum 
eft ,  quod  extenfio  illa  erit  maxima  incom- 
paratione  grauioris  vocis  ab.    Et  ideo  mi- 
nimum  incrementum  in  humilioribus  vo- 
cibus,  vbiquis  cogatur  afcendere  ,  rnaxi- 
musn  efle  videcur  ,  adeo  vt  aegr*  a  pluri- 
bus  feracur  >  a  cuiibufdam  non  omnino 
feratui. 

Scholivm. 

Ob  lioc  natura  fecit ,  vt  non  quemad- 
modum  in  fidibus  voces  ex  breuitate  in- 
tendercntur ,  fed  ex  conftri&ione  ligulae 
■vtdicunt,  fuper  afperam  arteriam  vox  ad 
diapafon  acueretur  addico  impetu  propor- 
tione,  vt  ex  conftri&ionc ,  &  impetu  con- 
furgerec  dupla  proportio.  Hoc  autem  ma- 
iiifeftc  experimut  in  elymis  in  quibus  nulla 
proifus  fadta  mutatione  inftrumenci  con- 
itantibus  digitis  omnibus  prarcer  pollicem 
finiftra:  vocem  exacuimus  ad  diapafon,  in- 
de  eciam  ad  bis  diapafon  :  ficut  declaraui- 
mus  in  commencariis  Epidemiorum. 

Tropofitio  trigefmafexta. 


Ctfri 


c  ex  prima  partc  oftenfum  eft.  Quod  ve- 
ro  etiam  minor  fic  d  ad  c ,  quam  d  ad  a  b 
&  cx  confequenti  quam  f  ad  g  demonftra- 
tur  fic.Quia  enim  minor  cftab  adc,*qua- 
lirate  erit  a  b  minor  c,  fiat  ergo  h  aequalis 
a  b ,  erit  ergo  d  ad  h,  vt  d  ad  a  b  per  fepti- 
mam  quinti  Elementorum  ,  at  d  ad  c  mi- 
taox  <^iam  4  *A  ^«  o&aMa.m  e\u.(ciem.  » 
igitur  minor  d  ad  c ,  quam  d  ad  a  b ,  igicuv 
patet  propoiitum. 

Propofitio  triltfimAfeptirnA. 

Si  plures  homines  ,  quorum  nulli  per  fe 
nauim  mouere  poflint,  auc  pondus  ferrefi- 
mul  iun<5ti  eam  moucanc  ,  aut  pondus  fe- 
rant,  erunt  ilix  proportiones  coniun&ae  non 
produdtx. 

Cum  enim  primus  non  poflit  mouere 
nec  fecundus ,  erunt  proportiones  mrhores 
arqualicate,Ideo  per  fecundam  parcem  prse- 
cedentis  muko  minus  mouerent  duo,quam 
vnus.'  Et  fi  quacuor  mouerent  vnufque 
per  fe  mouere  non  poflec ,  adderetur  fi  pro- 
portio  produceretur,  ficret  minor,  ergo  mi- 
nus  mouerent  quinque  quara  quatuor  ex 
iifdem ,  quod  eft  abfurdum. 

Propofitio  trigefimAO&aua. 

Omnecorpus  tantum  icfiftit  motui  con- 
trario  fuo  naturali  quantum  mouetur  occul-  , 
to  motu  quiefccndo. 

Sit  a  corpus  quiefcens  in  pauimento  b,  Cer. 
ic  mouetur  in  co  oceulto  motu  verfus  cen-  ^  comme^ 
trum  ,  vt  fupra  vifum  eft ,  contrarius  illi  eMfof 
fit  motus  ad  c,fi  ergo  a  quicfceret  in  c  rno- 
ueretur  ad  b  occulto  motu  cetta  vi ,  ergo 


Cor. 


Si  proportio  per  proporcionem  mino- 
rem  aequali  ducacur  ,  proporcio  minor  pro- 
ducetur.  Vnde  manifeftum  eft  duas  pro- 
portiones  minores  aequalitate  inuicem  dd- 
&as,proportionem  rmnorem  Ynaquaque  il- 
larum  producere- 

Proportio  a  b  ad  c,  qualifcunque  fit,du- 
catur  in  proportionem  minorem  asqualita- 
te  f  ad  g ,  dico  quod  produ&a  proportio 
erit  minor  ea,  quae  eft  a  b  ad  c  fiat  d  ad 


a 


c 


f  s 


a  h  ,  vt  f  ad  g ,  et  erit  per  fecundam  huius 
d  ad  c  producta ,  ex  proportionibus  a  b  ad 
Pfr  10. >J.c ,  &  f  g.  Itemque  per  decimamquartam 
quinti  Elemcntorum  eritd  minor  a  b  ,  lgi- 
tur  maiot  a  b  ad  c ,  quam  d  ad  c ,  igitur 
quam  proportio  a  b  ad  c  in  proporrionem 
f  ad  g.  Sit  autem  vttaque  minot  aquali- 
tate  ea ,  qux  ab  ad  c ,  &  ea  quae  f  adg,di- 
co  produdam  vnaquaque  earum  efle  >i- 
norem.  Quod  enim  (  manentibus  his,  qua: 
difta  fuiit )  minor  fit  d  ad  c  a  quam  a  b  ad 


Fer$o.  Pre* 

eadem  reftitit ,  ne  traheretur  ad  c.  Mani-  p/, 

feftum  eft  autem,  quod  hic  motus  occultus 

eft  minor  manifefto.  Cg^ 

Ex  hoc  patec  cur  naues  &  currus  ab  ini- 
tio  tardc  &  difiSculter  rnoueantur,  vbi  mo-  jSj; 
ueri  coeperint  motus  augetur :  quoniam  re- 
fiftunt  pcr  motum  occultum  naturalem  qui 
rnaximus  cft  dum  quiefcunt,vt  etiamdoce- 
bat  Philofophus  in  mechanicis ,  nam  mo~ 
tus  ille  naturalis  eft,  &  ideo  contrarius 
violento  :  Ergo  cum  iam  mouetur  violen- 
ter  tninus ,  mouetur  naturaliter,  igitur  rm- 
nusreliftit.  Declarabitur  enim  infra  quod 
omne  quod  mouetur  duobus  motibus  tan-  *raPeM  - 
tominus  ttno  Imouetur  quanto  magis  aU 
tero. 

Propofitio  trigeftmanona.  % 

Abaequali  aut  minore  ui,  quam  fitim- 
pedimentum,non  fir  motus.  Cer 

Sit  a  quod  refiftat,ne  futfom  crahatur  per 
decem,  dico,  quod  non  futfum  traheturne- 
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que  a  decem ,  neque  minore :  nam  fi  impe- 
dimentum  non  cliet  ,  moueretur  ,  infra 
vt  decem,  ergo  fi  trahecur  furfum  per  dc- 
cem  tantum  mouerecur  furfum ,  quantum 
cleorfum  ,  ergo  quiefcerec.  Si  vero  a  mino- 
re  moueretur  a  maiore  vi  deorfum  quam  fur- 
fum,  crgo  deorfum  fimplicitcr  non  furfum. 

Propofitio  quadragefima. 

Omne  corpus  fphaErieumtangensplanurra 
in  pun&o  mouccur  adlatus  perquamcun- 
que  vim,  quac  medium  diuiiere  poteft. 

Sit  eorpus  ad  vnguem  fphzricum  a  tan- 
gens  planum  b  inpun&o  c  (  eftenimhoc 
neclfanum  ex  demonftratis  ab  Euclide  in 
decima  fexta  Propofitione  tertij  Elemeir 


torum  )  dico ,  cfuod  mouebitur  a  vi ,  quje 
poceft  fcindcre  aerem.  Nam  cum  non 
afcendat ,  nec  defcendat ,  fed'  quafi  in  cir- 
culo  ad  centrum  mundi  moueatur ,  pon- 
dus  nonafterc.  Neque  ratione  magnicudi- 
nis  centa&us  ,  cum  fit  in  pun&o  folo,. 
igicur  remanec  folum  aeris  impedimcn- 
tum. 

Ex  hoc  liquet ,  quod  oportet  b  plinum 
efle  ex  duriffima  materia ,  qua:  nullo  modo 
cedat,  aliter  tanget  plufquam  ih  pundto. 

ViX  fieri  poteft,  vt  in  elementaribus 
fphxra  tangat  planum  ira  pun£fco.  Vel  quia 
planum  non  erit  exa&e  re&um ,  vel  non 
durutn ,  vt  prorfus  non  cedat,  vel  non  ad 
«quilibrium  pofitum,  vel  fphaira  non  crit 
exacte  rotunda. 

Propofitio  quttdragefimaprim* 

Si  fuerint  dusc  quantitates  fumaturque 
totiusaggregatum  maioris  Sc  minoris,  quo- 
ties  aggregacum  minoris,  &  maioris  ,  erit 
proportio  confufa  maioris  aggregaci  ad  mi- 
nus,minor  quam  multiphcis  maioris  admul 
tiplex  minoris. 

Sint  duse  magnitudines  a  &  b ,  &  fit 
a  maior  b  ,  &c  fumacur  exempli  gratia  a 
quater  cum  b  femel ,  <k  b  quatcr  cum  a 


femel ,  dico  ,  quod  proportio  ( quam  con- 
Ex  18  diff.  ^u^am  e^e  liquec)  aggregaci  primi  ad  fecun- 
dum  ,  eft  minor  quam  quadrupla.  Con- 
ftat  enim  quod  proportio  quadrupli  a  ada 
eft  maior  ,  quam  b  ad  quadruplum,  b  cum 
vna  fic  quadrupla  ,  alia  fub  quadrupia, 


igicur  per  vigefimamfecandam  huius  ag- 
gregaci  quadrupli  a  cum  b  femel,  ad  qua-  ^[^J^ 
druplum  b  cumafemel  minor  ,quaraqua-  prlpf>lt, 
drupli  a  ad  a ,  &  maior  quam  b  ad  quadru 
plum  b>  &  eft  pro  incellectu  Archimedis. 

Propofitio  quadragefimafecunJa. 

Trahentium  nauim ,  vt  ferentium  pon- 
dera  proportiones  in  fc  inuicem ,  quomo- 
do  ducere  oporteat  confiderare. 

Hoc-  quomodo  non  poffic  fierifupra  do-  _ 
cuimus,  nunc  etiam   generalicer  dicam ,  j>fJ^  J; 
cum  confiftant  hsec  in  duobus  terrainis, 
produ&io  vero  prsfupponic  quatuor  ter- 
minos,  vt  in  prima  propofitione ,  autfal- 
tem  tres,  atque  in  his  medius  habet  ra-  - 
tionem  mouentis ,  &  moti ,  ergo  cum  in 
huiufmodi  non  fint  quatuor  termini ,  nec 
tres,  C  quibus  vnus  fit  mouens  ,  &  mo- 
tum  proportio  non  poteric  produci.  Illud 
etiam  pacet  exemplo ,  nam  fi  elfet  lapis, 
aut  nauis  obfiftens  vt  fex ,  &  eJfent  homi- 
nes  viribus  finguli ,  vt  qUatuor  cum  di- 
midio,  tres  mouerent  in  proportione  du- 
pla  fex  qui  quarta  pcrdi&a  fuperius  eo- 
dem  loco ,  at  fi  proponio  duci  poiTet  aii- 
qiiorum  hominum  numerus  poffet  rao- 
uere  in  duplicata  proportione  ad  vnguem 
fcilicet  5     vt  elfet  vix  hominum  colle- 
cTorum  30  -f  at  nullus  eft  numerus  ho- 
minum  qui  colle&us  faciat  hunc  numemm, 
nam  fex  homines  explent  numerum  17. 
&  feptem  31  7,  &  ideo  non  poteft  du* 
ci  proportio.   Et  ideo  maximus  eft  error 
dicendo decem  homines  mouentnauim  pro- 
poitione  tripla,  ergo  trigenta  alij  additis 
illis  fimiles  robore  mouebunt  a  propor- 
tione  vigenti  feptupla  fciiicet  du&a  nonu- 
pla  in  triplam.  Sed  fumpta  proportione 
alio  modo  producitur.  Velut  fi  dicam,  ho- 
mines  decfcm  mouent  nauim  ,  aut  ferunc 
pondus  proportione  tripla ,  igitur  quadra- 
ginta  homines  idem  facient  proportio- 
ne  duodecupla  fcilicet  quadrnpla  in  cri- 
plam  du&a.    Cum  ergo  addotriginta  ho- 
mincs ,  qui  moueBC  in  proportione  nomi- 
pla ,  non  oportec  ducere  nonupiam  in 
triplam,  fed  totum  namerum  accipere, 
&  quam  proportionem  babet  ad  pmem, 
tandem  habet  vis  mouens  ad  vim  mouen- 
tem.    Vnde  fi  duo  moueant  in  propor- 
cione  fexquialtera  ,  &  fex  in  proportio- 
tione  quadrupla  cum  dimidia  ,  &  iungan- 
tur ,  vc  fiant  o&o ,  non  oportebic  duce- 
re  fexquialteram  ,  in  quadruplam  fexqui- 
alteram ,  fed  cum  odto  ad  duo  fic  in  pro- 
portione  quadrupla ,   fumemus  quadrn- 
plam  ad  fexquialteram,  qua*  erit  fexcupla, 
6c  oc-to  mouebunc ,  aut  puridus  gereuc  ia 
proportione  fexcupia, 

Propofitio  quadragefimarertia. 

Produ&ionem  ad  additionem  retra- 

here. 

Sit  proportio  a  ad  b  dupla  poceftate  Ii- 
cet  fint  quinque  homines ,  &  fint  quinde- 
cim  homines  c  ,  &  habebunt  ad  b  fex- 
cuplam  proportionem  per  prxcedentem. 
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&  16.  quadrato  4.  fic  46.  cubus  eiufdem 
4.  igitur  4.  eft  seftimatiorei.  Sed  fi  quadra- 
tum  b  d  cum  numero  rerum  fuerit  minus 
cubo  b  d,  eritb  c  aeftimatio  rei  b  c ,  minor 
b  a,  vt  fi  cubus  aequetur  4  rebus  p.47.  quia 
16.  #£47.  faciunt6^-  minus  64.  cubo^. 
numeri  rerum  erit  b  c,  minor  b  a  :  &  fi 
quadratum  elfet  cum  numero  aequationis 
maius  cubo  elfet  aeftimatio  rei  maior  nu^ 
merorerum.  Veluticub.  aequetur  4.  rebus 
p.  ^ o,  tunc  aeftimatio  rei  erit  b  c,  maior  b  a, 
qui  eft4.  numerusrerum. 

Pemonstratio. 

Quibus  ftantibus  proponatur  res>  8t 
b  c  numerus  rerum  &  parallelogrammum 
a  bcquantitas  ipfarum  rerum  colledtarum, 
&  fint  res  fub  numero  b  c>  puta  34.  aequa- 
les  u  cub.  p.  12.  Et  erit  per  lemma  prae- 
cedensb  cmaior  ba,  itcm  oportetex  de- 
10.  fett  monftratis  in  libro  de  Proportionibus ,  vc 
xEUm.  cubustertia;  partisb  c  fit  a*qualis  ,  aut  ma- 
ior  numero  aequationis.  Sic  ergo  numerus 
SEquationis  fuperficies  d  b  c  e,  eritque  b  d 
neceflarib  numerus  :  fuperficies  ergo  a  d 
e,  eft  aequalis  cubo  ab,  &  quia  cubus  a  b 
fit  ex  demonftratis  ex  cubis  d  b  &  d  a>  & 


triplo  Vnius  m  quadratum  alterius ,  di  cu- 
bus  b  d  eft  numerus,  quia  b  d  eft  nume- 
merus  ,  ergo  diuifo  cubo  numero ,  per  b  c 
numerum  nrodibit  numerus-:  fit  igitur  fti- 
perficies  e  f  aequalis  cubo  d  b  ,  erit  igitur 
/fupcrficies  f  g ,  aequalis  triplo  b  d  ,  in  qua- 
dratum  d  a  <k  a  d  in  quadratum  d  b,  &  cubo 
ad.Exemplum  ergo  erit(  vc  dixi)quodd 
e  fit  12.  &  b  c  34.  erit  b  d^,  a  b  autem,vt 
binomium  eft  3.  p.      7-&  cubus  b  d-^— > 
tota  igitur  fuperficies  f  c  eflet  1 2^7.  Pro- 
pterea  vides  per  eandem  rationem ,  quod 
diuifa  f  c  per  b  c  ,  exit  f  d  numerus  maior 
b  d.  Et  rurfuscubus  ille  componetur  ex  cu- 
bis  b  f,  fa>  &  triplo  mutuo  di&o,  &  ita 
femper  cubus  fietminor,&  numerusaequa- 
tionis  maior  :  nam  diuifo  12—  per  34. 
exit^7,&  tanta  eft  b  f,cuius  cubum  opor- 
teret  rurfus  addere  ad  fuperficiem  b  e  ,  & 
ita  iuxta  datam  proportionem  augetur  nu- 
merus  aequationis  &  cubus  minuitur.Opor- 
tet  igitur  in  hoc  cafuita  diftingucre  dicen- 
do ,  qubd  fi  per  cubum  intelligis  prioreni 
cubum  ,  fcilicet  a  b  illecum  12.  numero,&: 
noncum  i2~,xquatur  34.  rebus  ,  licet 
enim  contineac  alios  numeros ,  non  funt 
tamen  de  natura  numeri  aequationis  ,  fed 
propria  pars.  Si  verb  dicas  quod  aliquis  cii- 
Jom.  i  K 


bus  p.  12^/77»  1ui  er*c  minor  CUDO  a  k 
aequetur  34.  rebus?  dieo  quod  non  ,  quia 
ille  cubus  erit  cubuslineae  minorisa  b>  igi- 
turfi  34  a  baequancur  cubo  minoris  Unescs 
quam  fit  a  b  &  i2^fr3oportebit  tunc  quod 
res  tunc  fit  minor ,  quae  eft  latus  cubi,igi- 
tur  oportebit  quod  fint  plures  res  quam 
s^.quag  fint  aequales  cubojp.  1 2^Yf>  &  itst 
omnia  variantur  vno'variato. 

Rurfus  ergo  alfumatur  linea  a  h>  quae  fit 
pars  binomij ,  &  h  b  numerus,  tunc  cubus 
h  bpoterit  folus  efle  numerus  >  vt  cum  h 
fuerit  quantitas  abfurda,velut  gratia  exem- 
pli  iv.  v.i^.  7.  p.^..  3.  velpoteriteffe  currl 
cubo  a  h,cum  a  h  fuerit$£.  cu.  numeri>vel 
cum  triplo  h  b  in^quadratum  a  h,  vt  in  pro- 
pofito  pofita  a  h  ^.7.nam  cubus  h  b  eft  27* 
&  triplum  Ivb  in  quadratum  a  h  eft  6  3 .  vc 
totusnumerus  fic  90.  quibus  additisU.  fit 
io2-qui  eft  aequalis  34.  numerorcrum  du- 
&o  in  3.  qtii  ti\  numerus  aeftimacionis  feii 
binomij.  In  omni  cafu  ergo  ex  his  tribus 
conftat  quod  numerus  totus  eft  fuperficies 
h  c.  Et  quia  numerus  sequationis  aequatur 
illi ,  dico  quod  non  poteftelfe  maiot,  naiii 
fic  pars  cequaretur  toti,  nec  aequalis  ex  de- 
monftratione  habita  >  nam  b  h  tota  eifet 
numerns ,  ergo  cubus  eius  ellec  numerus,- 
ergo  mimerus  aiquationis  h  c,  cnm  numero 
cubi  h  b  e(fet  maior  numero  ,  qui  conti-f 
netur  iu  rebus,  ergo  res  non  poiTent  eflei 
a:quales  numero  6c  cubo.  Quia  quanticas 
aloga  eflet  aequalis  numero  >  relinquicur 
igitur  ,  vc  numerus  arquationis  fit  neceffa* 
rib  rninor,  numero  qui  continetur  in  re- 
bus.  Sit  ergonumerus  xquationis  d  c  >  Sc 
erit  numerus  cubi  h  e  necelfarib  :  nam 
hi  duo  numeri  pariter  accepti  funt  necefla^ 
rib  aequales  numero  contento  in  rebus,  quc* 
fuppofuimus  eife  h  c.  Dico  ergo,  qubd  a  h 
non  poteft  efle      firaplex  >  quia  non  fa- 
tisfacit  perviam  binomij  ,  vtoftenfum  fu- 
pra.  Nec  poteft  elfe     cu.  nam  cubus  eflet  Cap 
numerus ,  igitur  54«  radices  gr&tia  exenv 
plieflent  vnum  aggregatum  radieum  cub. 
quae  aequiualerent  vni  >  &c  hanc  oporterec 
asquari  tviplo  produ£li  vnius  in  quadratum 
akerius  mutub :  at  hoc  eflenon  poteft,  quo- 
niam  illa  folida  funt  incommenfa  >  quias 
funt  in  proportioneah  adh  b,ideft  Bi^cub^ 
ad  numerum ,  quae  funt  incommeufa  inter 
fe.  Relinquitur  ergo  vt  fita  h  vna  quan* 
titas  alterius  generis  >  quae  duiSta  viciiTuTi 
cum  h  b  vna  in  quadratum  alterius  ,  ad* 
ditoque  illius  cubo  faciat  quantum  du£fa  in 
30.  gratia  exempli  ,   qui  eft  numerus 
rerum. 

At  quia  in  illo  aggregato  eft  etiam  tri* 
plum  quadrati  h  b  in  a  h  ,  oportebit  ergo 
vtcubusa  h  cumtriplo  quadrati  a  h  in  h  b 
fit  scquale  refiduo  tripli  quadrati  h  b,  & 
numeri  rerum  du&o  in  a  h  :  igitur  diuifis 
omnibus  per  a  h,erit  vt  quadratum  a  h3cum 
rebus  triplo  numeri  h  b ,  fit  aequale  nume^ 
rofimplici>  qui  eft  dirferentia  numert  re- 
rum,  &  tripli  quadratih  b.  Exempldm 
ponatur  h  b  2.  &  bc  nuitierus  rerunl 
30.  igitur  triplum  quadrati  h  b  >  quo^ 
eft  12.  detiadum  a  30.  relinquitUE  iS. 
er^o  iS,  eft  «qualis  1.  quad,  p.  t&0 
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h  b,  id  eft  b  rebus :  quare  res  erit  $£.27.  m. 
3.  id  eft  a  h ,  &.  tota  h  b^.  27.  rh.  1.  & 
erit  1.  cu.  p.52.  aequalis  30.  rebus.  Quan- 
titas  ergo  a  h  oportet  ,  vt  fit  generalis  ad 
illam,&  cum  pradi&is  conditiombus.Qj.10d 
fi  a  b  ponatut  res,&  h  b  numerus,  vt  prius, 
fed  m.  operaberis  &  demonftrabis  per  ea 
qua:  oftendimus  in  capite  pracedenti :  nam 
cubus  verus  erit  cubus  h  a,  fcilicet  refidui. 
Et  quia  ei  additur  numerus ,  &  iam  fuper- 
ficies  h  c  eftm.  oportebit,  vt  hgfit  ma- 
iorcuboa  h  ,  quantum  eft  numerus  aequa- 
tionis ,  quas  fic  gratia  exempli  h  k>ide6  cu- 
bus  a  b ,  feu  verius  a  h  ,  erit  a  k,  reliqua  vn 
prius  erunt  examinanda. 


C  A  P  V  T  XXIV. 

Vemonfiratio  oftendens  qubd  caput  nuU 
Iwn  fr&ter  inuenta  ,  generale 
fciri  fotefi. 


Res  ^.j.p.i. 
Quad.  ^.9.  p.  ty.  1  z  p.i. 
Cufe    j5i.17-p.1-p -^.8i.p.m.i7. 
Cub.  quad.  zo^.p  ^. 43200. 
Quad.quad.2  8.p.^76S. 


R' 


Eliquum  eft  vc  oftendamus  quod  ab 
•jitio  propofitumeft,  caius  caufa  hxc 
fcnplimus ,  fcilicec  non  eflecapitulum  aliud 
generale ,  quod  fciripoflit,  vltra  ea  qua? 
tradita  func,  quoniam  vitra  quatuor  diuer- 
fa  genera  nih  pofiit  reduci  ad  pauciora,  vel 
per  diuilionem,  vel  radicem  ,  aut  per  mu- 
tationem,  aut  regulam  propriam  vel  depri- 
mendo,  aiu  oboriginem ,  aut  per  demon- 
ftrationem  Geometricam ,  cum  in  fiWulis 
jfint  magmeinajqualitates,  quac  vixpoflunc 
intelligi  in  quatuor  quantitatibus ,  nec  in 
eis  potuerit  mueniri  perfectio  quanto  mi- 
nus  in  illis.  De  his  ergo,  fi  fint  quacuor  vf- 
que  ad  cubum  ,  iam  dodtus  es  reducere  ad 
Cres  quantitates ,  &  capita  trium  quantica- 
tum  omnia  ad  cubum  «cqualem  rtbus  &c 
numero:  fi  igitur  oftendero  hoc  non  polfe 
efle  generale  ,  etiam  in  parte  ignota  liquet 
propofitura. 

c*p.%$,Art.     Aflumamus  igitnr  primam  regulam  ca- 
mai'        piculorum  imperfectorum  fpecialium  ,  in 
qua  r.  cu.  aequaliseft  20.  rebus  p.  32.  Sc 
eft  rei  ^ftimacioi^.i^.p.i  .binomium  quin- 
Caf>.  13.  in  tum.Et  fimiliter  in  Arte  magna  vifurn  eft, 
fine  Cof  fe.  quod  duae  aeftimationes  capituli  cubt  &  nu- 
cundo.       meri  asqualium  rebus  conficiunt  seltimatio- 
nem  cubi  aequalis  totidemrebus,  8c  eidem 
numero.  Ex  quibus  liquec ,  quod  oportet 
asftimationem  generalem  pofle  communi- 
cari  numero  ,  &  quinto  binomio,  &quia 
fimile  quinto  binomio  eft  numerus  ,  non 
quintum  binomium  oportet  vt  fit  in  crea- 
tione  eiufmodi.  Quincum  autem  binomium 
hoc  modo  tranfic  ad  aequationem,  vt  pote 
fy.  3.  p.i.  ficfiat  cubus,  erit)^.  108.  6.  io. 
hic  igitur  ajquacur  6.  rebus  neceflario,quia 
i$£.  108.  continec^.  3.  fexies ,  &c  quiafex 
res  npn  func  niii  ty.- 108.  p.  6.  ig  bus 
sequatur  fex  rebus  p.4.  Ergo  cum       o uod 
poteft  efle  ex  ea  natura,  vel  eft  fy.  cubica 
cubi  confimilis,  velquadrataquadrati,  vel 
quadrata  cub;ca  quadrati  cubi ,  vel  diffe- 
rentiaduorum ,  vel  aggregatum  ,necefla- 
riumeft,  vt  ralis  arftimatio  fimpliciter  fit 
vna  huiufmodi ,  fi  debet  efle  generalis ,  v£ 


quandoque  poflit  illi  aequari  ,  li  oecutrat 
quadratum  ,  igttur  j^.3.  p.i.  eft,  vt  videsin 
margine  diffeientiae  autem  ,  6c  aggc  'gata 
funt  infinitorum  modorum ,  nam  lit  a  b 
quaeuis  quantitas,  &  c  b  ipla  asftimano, 
fi  igitur  decradta  b  c  ex  a  btelinquitur  a  c, 
igitur  decradka  acexab,  relmquetur  b  c 
aeftimatio.  Ec  limiliter  pofua  a  b  asftima- 
tiohe ,  potes  a  b  illa  detrahere  a  c  modo  rai. 
nor  fit,  vt  relinquatur  b  c,  lgitur  ex  a  c  Si  . 
b  c  iundtis  fiet  asftimatio.  Iam  ergo  habes 
quod  pocerit  efle  radix  quadrata  trmoinij, 
cuius  vna  pars  fit  numerus  &c  cubica  qua- 
drinomij,  cuius  vna  pars  lit  numerus  &  j^. 
J^.bmomij,aut  quadrinomijxuius  vna  pars 
fit  numerus  >&  i^.  cu.  quadrata  mulnno- 
mij ,  lcihcet  credecim  partium  aut  paacio- 
rum3qu2:  fint  jii..quadracac,  uavt  in  eis  vna 
fit  numerus. 

Pro  aggregatis  autem  ac  differentiis  tra- 
dendis,  volo  tibi  dare  exemplum  ex  Arte 
magna,dixi  quod  ^l.v.-j-j-  p.  i^.  46  ^  p-l-^r 
m.  j^£.  2.^  eft  acquale  ^.Deducito  partesex 
partibus  ,  vt  videas  fi  (i't  venim  ,  &  habe- 
bis  z±  p.  qt.  arqualia  |t»  v.  7  }  p.  j^. 
4^||.  Ducigitur  vtramque  in  le,  &Jiabe- 
bis  idem  ex  vtraque  parte  ,  id  eft  7^-  p.  11?. 
46^  nam  2-^-iLfe  cui  adJico  z± 

fit  7.  Sc-f  &      5lL  inn.  2^  fiunt  -^, 
qua;  duphcaca  faeiunt  —'7,  &  funt  46^, 
cuius  radix  addita  ad  t-gj  facit  7  ~  p.  j^. 
4<j^.  Ynd"  in  aliiseodenrmodo  operabe- 
ris ,  dico  ergo  quod  non  poteft  effe  Rsqua- 
drata  trinomij  habentis  duas  j^.  quad  dr 
Sc  numeru  vnum,nam  Bi.  quadraca  i^.^.p. 
J^i.  2.p,i,  fi  pollet  efle  ex  gcnere  binoinij  ter- 
Cij  vel  fexti  non  polfctfatisfacere,vt  demon- 
ftrandumeft,  neque  fi  vna  pars  ficnume- 
rus ,  tte  alia  i^i.  nam  eius  quadratum  erit 
binomium  ,  6c  non  crinomium.  Propona-  p„  V!Ti 
niusergo  jp.  y..6.p.  1.  &c  eriteiusquadia  /  ^  ... 
tum  1.  p.  i^.  6.  j^.  j^.  96.  nam  fi  capiaraus£^ 

j  ^tiji.ii.  p.^.^.p.i. 
J  4-p  ^-48-p.J^.j^.  istz.p.fy.fy.ijitl 
i   i6o.p.J^.432.p.  j^  ^.248832.  p.jji.  51. 
|  442368. 

J^.^.4-  ^  i.  fiec^.4.  p.i.p.jjj£.j9£.64.ideft 
3-p.  J^i.  S.ii  ergocapiamus  iu.j^i.4. p.fy.$. 
p.i.  licet  refoluatur  in  160.  p.  j^.432.  p.j?/. 
J^.44^3^8.  p.  iu.  Ei.  248832.  hs  tamen 
non  func  commenf*,  ied  in  proportione 
J?i.  Js)i.  256.  ad  i?/.j?z.i44.id  eft  4.  ad  11.  U- 
cet  1k  valde  propinqua,  nam  ^.452.  eft 
duodeculpa  jji.  3.6^  j^.  ^l.  248832.  eftduo 
deculpa  jtji.  jj^.  12.  6c  eft  mirum  adc6  quod 
fi  ^.1^.441368.  eflet  numerus,  haberemus 
intentum.  Cum  ergo  h©c  trinomiiim  tioa 
poflet  reduci  ad  pauciora  multo  nunus  rdi- 
qua,  quare  j^i.cub.  460.  p.  j?i.  45  i.p.i^.jy- 
4^i^6%t  p.  j^i.  iji.  248832.  nonpotcli:  elfe 

«equatio 


\ 
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sequatio  quaefita,  igttur  opartet  vt  fit  diffe- 
rentia  duarum  quantitatum ,  &  fundamen- 
tum  erit  in  prima  regula  di&a  in  Arte  raa- 
gna  fuperius. 

Sit  cubus  a  b  xqualis  29.  rebus  ad,  & 
erit  fuperficies  bc  29.  &  c  e  42.  numeris, 
&  erit  corpus,  &  iuxta  alcitudinem  ad.  Ec 
cum  ex  29.  poflint  fieri  parces,vc  vides  a  la- 
tere  ex  quibus  vna  du£ta  in  alterius  radi- 
cem  fit  numerus  ,  poterit  numerus  rerum 
datus  cum  28.50.60.5 1.  &  20.  aequari  cu- 
bo,  dico  modo  quod  etiam  poterunt  fieri 


£1—1 
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aliae  partes  non  integrse ,  vtpote  1 S.  p.  iji. 
fi.&C  n.rh.  72.&ex  18.  p.  ^-72.in 
m.  y..  2.  radicem  1 1.  m.  ^.72.  fit  4i.alius 
numerus.  Ex  quo  liquet  quodoporcet  u.rh, 
Iji.  72.eiTe  binomium  primumaucrecifum, 
vt  &  etiam.  Proponatur  ergo  e  f  1  3.  p. 
72-8cc  g  iS.erit  ergohfp.$i.7  2.igitur  alia 
pars  erit  f  d  denominataper  d  g,  fcilicet  11, 
m.  f  h  y..  72.  ita  vt  diuifio  vera  b  c,  fcilicet 


28.1. 1.28. 
25. 4.2.50. 
20.9.3.60. 
13. 10.4.52. 

4.25.5.10.     m  m 

i8.p.^r.7  2.i  i.m.^«7  2.3.m.^.2./ 42. 


29.  fit  vere  in  f ,  nam  c  f  eft  18.  id  eft  c  g 
p.  ^t.  72.  ideft  fh&  df  u.ideft  d  g  m. 

72.  ideftf  h.  Diuifio  autem  iuxta  no- 
mening,  quoniamc  geft  18.  &gdn.  Ec 
quiaproportio  c  b  corporisad  c  e  eft  ve- 
luti  c  d  ad  c  a,  erit  c  d  ad  c  a,  veluc  2  9  ,po(. 
ad  42.igitur  veluc  i.pof.ad  i~,  vel^  pof. 
1?.  Art.     ad  i.numeiu. Rurfus quia  ex  regula  prima 
m»g.         capiculi  c  f  in  $i.f  d,  fic  c  e  corpus,&  fit  la- 
tus  d  f ,  d  k  erit  a  d  ad  d  k,  veluti  c  f  fu- 
perficiei  ld  c  e  fuperriciem  quare  veluti 
c  1  ad  c  a.  Arque  iterum  cum  1  g  fiat  ex  du- 
plo  partium  d  k  ,  proponatur  denominaca 
per  p.  &  m.  &  fit  quod  eft  p.  d  ih.  &  quod 
eft  m,  k  m  duplum ,  igitur  m  k  in  m  d  pro- 
ducit  h  f.  Vt  in  exemplo ,  cum  ergo  c  g 
proponatur  numerusi8.&  gl  iji-72.&  pro- 
portio  partiumd  k  vt  denominatae,  id  eft 
vc  d  m,  quaeeft  numerus  rh.  m  k,  &  eadem 
proportioni  c  g  ad  g  I,  fequamur  ergo  pri- 
mum  argumencum  rei.Eric  a  d  i^.v.20-7  P* 
^.4OTp.  i^m.  ^f.  Ex  rcgula  prima. 


e  f  i8.p.^i-72i 
cgi8. 
h  fy:.  72. 
f  d  1 1.  rh.  91.  72. 
d  g  1 1. 

c  d  ad  c  a  vc  1.  pof.i1^. 
d  k     v.  1 1.  m.  yt.  72. 
a  d  ad  d  k,  vt  c  1  ad  c  a. 
ni  k  in  ra  d  pd.  dim„  f  h  y..  1 8. 
d  m  3. 
m  k  $£.2. 
d  k  3.m.^i.  2. 
j  c  g  ad  g  l,  vt  d  m  ad  m  k. 


Haec  igitur  eft  vera  xftimatio  rei,  &  eadem 
eft  6.  &  fit  experimentum ,  quia  detra&a, 
i-^m.  ^-7,  ex  6.  fic  4-f  p-  ^t»  &  noc  e^ 
aequale  fy.  v.  20-^  p.^i.  40-7  quod  patel 
quia  quadrata  vtriufque  funt  20^-  p.  iji. 
40-f.  Igitur  hoc  genus  aeftimationis  eft  ge- 
neralc ,  quia  poteft  aequari  numero ,  &  non 
sequari,  &  poftec  a^quari  binomio  ,  quia  de- 
tradtis  partibus  alligacis  remanerec  bino- 
mium  auc  recifum  necefTario ,  &  tunc  pof- 
fec  poni  yt.  v.  radix  biaomij  aut  recifi 
primi. 

Rurfus  proponatur  b  e  20.  numerus  re* 
rum  c  e  corpus  3  2.  proponatur  c  f  c  b  f  d  4. 
ex  e  f  in  $i.  f  d,  qua?  eft  2.  fit  3  2.  Sit  icerum 
c  d  ad  c  a  vt  20.  pof.  a  d  32.  fcilicet  vt  1 » 
pof.  ad  i-f ,  &  quia  eft  iterum  a  d  ad  d  k. 
vc  c  f  ad  c  e,  quare  vc  c  1  ad  c  a.  Ec  quia  a 
d  ex  regula  prima  eft  ^i.  17-p.  1.  &d  k.eft 
2.ericak  ^i.  17.  m.  1.  &ce  91.68.111.2. 


C  A  P  V  T  XXV. 

De  examinc  tertid  reguU  cafttuli  XXV* 
Artis  magn&. 

PRoponafflus  quod  cubus  fic  «qualisiS^ 
rebus  p.  108.  cunc  fi  fecero  ex  1  8.  nu^ 
mero  rerum  duas  partes ,  exquarum  dutStu 
vnius  insi.alcerius  mutuo  fiac  54.dimidium 
108.  Ec  manifeftum  eft  quod  res  eft  6,  Et 
per  regulam  generalem  eft      v.  cub.  54. 
p.^..  2700.  p.  ^i.v.  cu.  54. rh.  iji.  2700.  & 
h^cveie  eft  3.^.^.3. p.^.m.^.j.quodeft^. 
vt  prius.  Diuitio  autem  non  eft  lecundum 
eum  modum,fed]5i.  parcium  1 8*  funt  3-&  3. 
&  partes  9-&  9-&  producla  mutuo  fic  erunt 
54,  Ec  fimiliter  aflumptis  21 .  rebus ,  &  90* 
numero,  faciemus  iuxta  capiCulum  gene- 
rale  ex  ^o-duas  partes,ex  quaruduclu .vniui 
in  alterum  fiat  343.  cubus  7.  tertisc  partis 
21.  numeri  rerum  ,  &  habebimus  partes 
^i.  v.  cu.45.     ^i.  1682.  p.  ^i.  v-cu.45.fn* 
Bi.  i^82.&eft  3-p.^.2.  p.  3.  m.^.26.  v6 
piithi ,  &  ita  augendo  numerum  rerum  exi*' 
mus  extracapkulum,  fed  minuendonume» 
rum  rerum  nimis  non  licet  vti  regula  vt- 
pote  1.  cu.  aequalis  15.  rebus  p.i  16.  non  li- 
cet  diuidere  15.  in  duas  partesjex  quarum 
duclu  vnius  in     alterius  mutuo,  fiat  63- 
dimidum  126.  Quia  maximum  in  quodiui-  pef>  tb$.ny 
di  poffit  ,  eft  quando  diuiditur  in  partes  de  Fre$m, 
arquales ,  vt  demonftratum  eft.  Ergo  tres 
fuut  partesinhoccapiculo,ptima  qua:  feruit 
L 1    4  tegulae 
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regulas  fpeciali  non  generali  ,  cum  nume- 
rusierum  eft  magnus  in  comparatione  nu- 
meri  aequationis.  Secunda  quae  feruitregu- 
las  generali  non  fpecialicumnumerus  asqua- 
tionis  eft  magnuscomparatione  numeri  re- 
rum.  Tertiaquae  feruit  vtrique,vt  in  exem- 
plo  non  poteft  regula  generalis  attingere 
ad  i.  cub.  aequalem  22.  rebus  p.  84.  quia 
21.  quarta  pars  84.  non  facit  quadratum, 
neque  maius  neque  xquale  cubo  jy  tertias 
partis  rerum.  Sirailiter  regula  fpecialis  non 
attingit  adi.  cub.  sequalem  17.  rebus  p.  114. 
quoniam  8-^-du6tum  in  ^.8-7-,  producit  fy. 
614— ,  quae  eft  minor  28^-,  quarta  parce 
1 14.  numeri  propofiti,  vt  mutua  illa  non 
potlint  componere  57.  dimidium  numeri 
propofiti.  Traducenda  eft  ergo  in  toto  illo 
lpaeio,  in  quo  conueniunt  vna  ad  aliam  fa- 
ciendo  ex  re  iam  inuenta  duas  partes ,  ex 
quarum  ductu  vnius  in  quadratum  alterius 
mutuo  ,  fiat  dimidium  numeri  propofiti,  &C 
illseerunt  parces.Iftud  autem  facile  fiet  di- 
uidendo  numeri  propofici  dimidium  per 
rem  indediuidendo  rem  induas  partes  pro- 
ducentes  id  quod  prouenit.  Exemplum,  cu- 
bus  azquatur  6.  rebusp.  6.  rei  aeftimacio  elt 
^.cub.4.p.^.cub.  2.cum  hoc  diuidemus  3. 
dimidium  numeri  aequationis ,  exit  i^.  cub. 
2.m.i.p.^-.cu.-^-,  ducamdimidium  i^.cu.4. 
p.  qi.  cu.  2.in  le  fit  i.p.  cu.-j-p.  cu. 
— a  quodetraho  %t.  cu.  2.  m.  1  .p.  3t.cu.-7-, 
relinquitur  2.  m.  cub.^-,  m.  cu.^,  cu- 
ius  y..  v.  addita  8c  detra&a  a  dimidio  prio- 
ris  oftendit  partes  vt  vides.  Etmodum  etia 

t$l. cu.^-  p.^.cu.-f  p.^.V.2.m,^.cu..tpm« 

^.CU.jV. 

^.cu.T-p.^t.cu.-f  p.^..v.2-m.^.cu.-^  m. 


a  c  Utus 

a  d  9.  numtttu 

quad, 

c  dl.  dimfftrt 
b  ftu  dijfiremum 
ifiimtt.  iiumm 
qttad. 

e  g  9.  nmtrti 

quad. 

e  h  latus  ip.hr  t 
diuif.  feupttiif* 
ferentiamtfl\m,i 
numen  »mL  ir- 


K  l  9.  nttmem 
quad.  K  M  ■  II 
fecundt  tftim. 
ignom.  Im  %.£■ 
uifum  ptrii  n,jm 
differentim  tjth 
tnat.  i  mmttt 
quad.igntm: 


cum  demoftratione  fuperiusdocui.  Quadra- 
ta  ergo  horum  iuntta  funt  6.  &c  mutuo  pro- 
ducta  iuncla  funt  5.  quod  patet  experieuti. 
Et  eft  pulchra  operatio. 


C  A  P  V  T  XXVI. 

J)e  propofitione  cubi  <&cjualis  quadratis.dr 
numero      cubum  cum  numero 
aqualem  quadratis* 

SI  cubus  fit  aequalis  quadratis  &  numero, 
alius  verocubus  cum  eodem  numero  fit 
azqualis  aliquot  quadratis ,  erit  proportio 
difFerentiae  numeri  quadratorura  a  fua  sefti- 
matione ,  dum  cubus  &C  numeruseft  cequa- 
lis  quadratis  ad  difterentiam  aftimationis  a 
numero  quadratorum,dum  cubus  eft  afqua- 
lis  quadratis  &  numero,  ficut  aeftimationis 
cubi  aequalis  quadraris  &c  numero  ad  a?fti- 
mationem  cubi  6c  numeri  asqualium  qua- 
dratis  duplicata. 

Cum  ex  a  b  in  c  d ,  &  ex  e  f  in  g  h ,  & 
exk  n  in  1  m,  fiat  idem  numerus ,  erit  pro - 
portio  c  d  ad  g  h ,  &  c  d  ad  1  m ,  &  g  h  ad  I 
m,  velut  e  f  ad  a  b,  &  k  n  ad  a  b,  6c  k  n  ad 
e  f,  quare  vt  :  ad  a  c,  3c k  m  ad  a  c ,  &  k 
m  ad  g  h  duplicata.  Veluti  ponatur  e  h  $1, 


24.  p.  4.  &  k  m  1 .  in  r.  cub.  p.  8.  cequali  9, 
quad.  Cumergo  nora  e  g  g  h  h  e  nota  fiat 
fub  eifdem  tet  minis  k  m  &  m  I  ex  capite 
cubi&numeriaequalium  quadratis ,  igpt 
nota  ad  d  c  ,  &  paribtis  aliis  erit  nota  e  h 
Sz  h  g.  Difcrimen  folum  eft,  quod  iu  cubo 
cequali  rebus  &  numero  dirKrrentiaeftlate- 
ris,  quod  fuperat  minierum  quadratorurn, 
in  fequentibus  figuris  numerus  quadrato- 
rum  fuperat  arftimatione  reifeu  iacus  quad. 
liquet  ergo  quodinter  e  h  &c  k  m  interce- 
dunt  quatuor  conditiones  :  piima  quod  e  h 
&c  k  m  funt  amba;  teftimauuncs  capituli 
propofiti  cubi  &c  8.  numeri  a:qualium  9. 
quad.  Secunda  quod  e  h  &  k  m  funt  in 
proportione,  in  qua  eftl  m  ad  h  g  viciffim, 
fed  hsc  eft  duplicata.  Tertia  quod  k  m  dl 
compofua  ex  cetragonali  g  h  in  e  p,|  poiita 
o  h  dimidio  hg  ,  6c  ipfa  p  hdimidio.o  h. 
Quarta  quam  diximus  deeOe  comparando 
ac&cdadeh  &  bg,eft  quod  e.  h  &  k 
m  ajftimationes  funt  minores  e  g  -feu  k  I 
numero  quadratorum.  Cum  ergoextercia 
conditione,  quodfitex  g  h  in  p  eiic  notuin, 
quia  g  h  &  o  e  nocas  funt,&  g  o  nota^uia 
dimidium  g  h  erit  k  m  compofita  ex  eis 
nota.  Deducitur  ergo  primum  problema  ad 
hoc,  detrahe  ex  k  1  quancicatem  ,  qua4  fe 
habeatin  proportione  duplicata  ad  Ei  g,  in 
qua  e  h  ad  k  m.  Cum  e  g  &  k  J  fitit  idem 
feu  aequales.  At  fecundum  problema  eft, 
diuide  k  1,  quce  eft  eadem  vel  ajqualis  a  d, 
ita  vc  proportio  m  I  ad  c  d  fit  duplicata  ei, 
quae  eit  a  c  ad  k  m.  In  vtroque  autem  pa- 
riter  deducitur  res  ad  cubum  &c  numerum 
aequalem  numero  rerum,  igitur  aeflimatio 
pariter  ignota  ex  nota  pendebit. 

Sumacur  ergo  rurfus  «t  y  ,  e , » 9(  nouem 
fingulae  &  arquales,  tk  fit  tota  res  ,  &  in 
reliquis  dum  cubus  ,  &  8-  «quantur  9. 
quad.  res  fit  «A^&«.  Si  e/go  pofueriniiis 
2  4.p.  4.  erit  ^  e  j.m.  jjt.  14.  Pona- 
mus  ergo  /  9  i.quad.&  fitmedioin  propor- 
tione  iuter  /  6  &  £  s,  n.  erit  z  pof.  v.  5.  m. 
fy.  .24.  igitur  cum  fit  proportio  n  ad  £  «,  vt 

^^ad 
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i— 


res 
r 


&  £  ad  » /,  ducemus  £,  id  eft  24.  p.  4. 
in  £  f,  qua; eft  5.  m.  fy-  24.  fic  24.  m.  4. 
qtiam  diuido  per  k,  >d  eft  pof.  5.  m.  ^i.  24. 
&  exeunt  pof.  rII?—  &  ha;c  eft  »/.  Igitur 

1  i.pof.  ° 

tota  » 0  qux  eft  9.  eft  1 .  quad.  p.  ^3if±* 

quarei.  cub.  p.i^.  24-  p-  4-  ^quatur  9. 
pof.  Sc  quia  notum  eft  hoc  ex  capitulo  iam 
dicto  :  &  aflumo  eodem  modo  *  y  &  y  C, 
notas  vt  fit  y  C3  6.  m.     v.  cub.  3 1 .  p. 
934.  p.     v.  cub.  $  1.  m.     954.  &  dica- 
mus  quod  fit^,  nam  eftprope,  &  pona- 
musquodiQ.  vtprius  fit  i.quad.eritx'  pof. 
~>  duc  ergo  ~C>\n*C,  id  eft  ~  in 
&  quia  eft  diuidendum  productum  per 
ideo  fufficiet  ducere  per^,  &  fit— ,feu 
877^'  diuidendum  per  ipfos ,  nam  «  fuic 
77  pof.  quia  fuit  latus  ~  quadratum,  habe- 
musergo  vt  prius  8^-,diuidendumper  1. 
pof  p.quadrataaequalia  9.  igitur  1.  cub.  p. 
8~r  aequalia  9.  pof 

Videtur  ergo  proprior  modus  demon- 
ftrationi,  vtfupponamusad  rei  aeftimatio- 
nenr,  in  qua  a  b  nnmerus  quadratorum ,  & 
b  dnurnerus  atftimationis,  diuifus  per  qua- 


dratum ,  a  b.  Et  turfus  a  b  numerus, 
id  eft  quadratorum  ,  &  e  b  numerus 
jeftimationis  ,  idem  cum  priore  »  Sc 
diuifus  per  quadratum  a  c  vel  ae,quia 
h.ibet  duas  a»ftimationes  ,  fed  tune 
.  jequatio  erk  diuerfa ,  quam  oportebit 
inuenire.  Dico  ergo  quod  fi  cubus  p. 
200.  eft  xqualis  1 00.  erit  a  e  res  &  a 
b  ico,  ponamusergo  a  d  aeftimatio- 
nem  cubisequalis  100.  quad.  p.  200. 
erit  ergo  a  d  nota ,  &c  a  b  eft  1 00.  nu- 
merus  quadracorum  ,  igitur  b  d  dif- 
ferentia  nota ,  &  quia  demonfttatum 
eft,quod  proportio  c  b  ad  b  d  eftdu- 
plicata  ei  quae  eft  a  d  ad  a  e  ,  igicur 
proportio  mediae  inter  e  badb  d  eft 


bus ,  fit  autem  200.  ex  2.  qu*  eft  b  d  in  100 
qu«  eft  a  b  numerus  quadratorum^oS*  all- 
tem  componicur  ex  400.  produ&o  4» 
quadrati  2.  &  eft  b  d  in  100.  quae  eft 
a  b  ,  &  8.  cubo  2.  b  d.i&  ita  fi  b  d 
ellet  3.  elTet  1.  cub.  p.  91 7-  «qualis  3°o» 
rebus,  &  eodem  modo  fi  b  d  eflet  9.  eflec 
cubus  cum  882  9.2qualis  900.  rebus  ,  nu- 
merus  enim  rerum  fempereft  productus  eX 
:eftimationis  differentia  a  numero  quadra» 
torum  in  ipfum  numerum  quadratorunn 
Numerus  autem  aequationis  lcilicec  8829. 
eft  compofitus  ex  8100*  produtto  quadrati 
9>id  eft  8  i.in  100.  numerum quadratorum* 
&  729.  cubo  b  d,  quae  eft  9.  Cum  igitur 
hoc  capitulum  fit  fpeciale ,  &  circumfcrU 
ptum  habebit  aeftimationem  notam ,  Vt  re- 
liqua  capitulafpecialiacubi&:  numeri^qua- 
lium  rebus ,  Sc  hacc  arquiualebic  generaU 
cubi  &  numeri  aequalium  quadratis. 

Ergo  propofita  qnaeftione  cubi  &c  hume- 
ri  jequalium^uadratis  erit  nota  aeftimatio 
cubi  aequalis  totidem  quadratis,  8c  eidem 
numero  ,  quareadnota»  &  quiaabnume- 
rus  quadratorum  eft  notus ,  erit  nota  bd* 
ducemufque  b  dina  b  &  habebimus  nur 
merum  rerum ,  ducemus  etiam  b  d  adqua- 
dratuinde  in  ab,  &  produdo  addemuscu^ 
bum  d  b,  Sc  habebimus  numerum  aequa- 
tionis,cum  regula  ergo  fpeciali  inueniemus 
asftimationem  eius,  Sc  hxcerit  prima  asqua- 
tio,  fcilicet  media:  quantitatis  inter  eb& 
b  dj  hanc  igitur  ducemus  in  fe^  &  diuide- 
mus  perb  d,  &  exibit  quantitas  b  e  (ecundi 
ajquatio  ,  quam  detrahemus  ex  a  b  nume- 
ro  quadratorum  propofito,  &  habebimus 
a  e  xquationem  tertiam  quzfitam.  Vnde" 
patet  quam  difficilis  fit  hsc  inuentio  ,  &C 
quam  abfurdum  genus  quantitatis  proue- 
niat  pcr  decem  difficultates.  Prima  eft  in-5 
uentio  ad  qua;  folet  efle  trinomium  compo- 
fitum  cubicum  >  Sc  ex  radicibus  vniuerfali- 
bus,  quia  pendet  ex  capitulo  generali.  Se- 
cunda  eft  refiduum  b  d  detrafta  a  b.  Tertia 
eft  produaum  ex  a  b  in  bd.Quarta  eft  qua- 
dratum  b  d.  Quinta  produftum ,  ex  eodem 
quadrato  in  a  b.  Sexta  cubus  b  d.  Septima 
eft  seftimationis  inuentio  cum  operationi- 
bus  capituli  fpecialis*  Odaua  eft  dedudio 
inuentse  azftimationis  ad  quadratum.  Nona 
eft  diuifio  produai  per  quantitatem  b  d. 
Decima  eft  detradtio  pronentusa  numero 


vt  a  d  ad  a  e,  fit  ergo  b  d  2.  pro  exemplo  vc  quadratorum.  Ex  his  facilhma;  funt  tres^ 

intellieas  pones  e  6-  quad.Sc  fi  b  d  eftet  3.  fcilicet  fecunda ,  quinta  &  decima  ,  penc 

poneres  e^quad-"&  fl  bd  eflec4.pone-  impoflibiles  duae, fcilicet  fepcima  &  nona, 

res  e  6±  quad.  ad  hoc  vt  media  fic  1 .  pof.  reliqase  valde  difficiles. 
qua:  du£ta  in  a  e,  producit  quantum  a  d  iri 


<J  b,  produ&um  autem  a  d  ind  b  eft  notum, 
quia  a  d  &  d  b  notae  funt ,  &  hoc  eft  asqua- 
le  mcdia:  du&ae  in  a  e ,  quce  eft  numerus 
quadratorum  communis ,  detra6ta  e  b  quas 
eft  pars  illa ,  quse  prouenit  diuifa  monade 
pec  b  d,&  eft  nota,&  eft  pars  cubi.  Sequi 
tur  igitur  ex  conftru&ione  ,  vt  reducendo 
ad  1  •  cub.  vt  habeas  cubum  cum  numero 
jequalem  numero  rerum.  Et  vc  numerus 
rerum  fic  femper  produdlum  ex  b  d  in  a  d: 
&  numerus  aequationis  compofitus  ex  pro- 
du&o  quadrati  a  b  in  a  d  ,  &  cubo  ipfius  b 
d,  veluti  fi  ponatur  (  vt  dixi )  a  b  100.  & 
bd  z.erit  1.  cub.  p.  408.  aqualis  zoo.  ie- 


c  a  p  v  t  xxvii. 

Ve  4imatione  'data ,  vt  imemaM  nu- 
merm  ^mtionis. 

ET  curn  in  capitulis  maioribus  1.  cubi 
tum  etiam  in  aliis  ex  tribus  inueniatus 
quartum  ,  vtpote  ex  cubo  aequah  quadra- 
tis  &c  nuraero  datis  inuenimus  sftimatio- 
nem.  Ica  arftimatione  5c  cubo  Sc  quadra- 
tis  inuememus  numervjm  i  auc  eadem 
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&  cubo  &  numcro  iaueniemus  quadraca, 
nam  de  cubo  non  eft  ,  vt  quaeramus  ipfum 
per  quadrata&  numerum  datum  cum  fola 
aeftimatio  doceat,  cum  ergo  fint  fex  capi- 
tula  &  duobus  modis  in  fingulis  contingat 
inueniri  ,  quarum  erunt  duodecim  capitu- 
la.  Sit  ergo  primum  data  a  c  jcftimario  rei, 
&  numetus  quadratorum  a  b  datus ,  qui 
cum  numero 
aliquo  aequa- 


tur  cubo  a  c 


tj4- 


lgitur  quia  a  c 
data  eft  ,  erit 

cubus  a  c,  datus  &quadrata  fub  numero  a 
bdata,  refiduum  ergo  ad  cubum  eft  ,  quod 

fitex  bc  inquadratumac,&hoceftnotum,     mationem  femper  effe  maiorem^..cu 
quiaac&  a  bnotae  &  quadracum  ac,  igi-      meri  azquationis  ,  id  e^ 
tur  numerus  arquationis.Decrahe  igitur  nu-  aliis. 
merum  quadratorum  ex  arftimatione  data,         Sit  etiam  cubus  p.  1 2 
&  quod  rehnquitur  duc  in  quadratijm  a?fti_ 
mationis ,  productum  eft  numerus  a*qua- 
tionis.  Exemplum  arftimatio%ft  10.  cubi 


Et  rurfus  li  a  numiro  ajquationis  noto  de- 1 
trahas  cubum  aeltimacionis  nota;  rcfidaum 
erit  notum ,  quod  diuifum  per  asilimatio- 
nem  oftendit  numerum  rerum. 

Rurfus  fi  cubus  aequatur  rebus  &  nume- ) 
ro,  &  res  fint  nocae,&  £ltimatio,ducemus 
«ftimationemin  numerumrerum,&  detra- 
hemus  a  cubo  rei  &  refiduum  erit  numenjs 
a:quationis. 

Et  ita  fi  a  cubo  iam  noto  aequationis  nu- 10 
merus  detrahatur  refiduum  diuifum  per 
aeftimationem  oftendit  numerum  rerum. 
Caue  tamen  ne  cafum  proponas  impoffibi- 
em ,  velut  cubum  aequalem  rebus ,  &  1 0. 
numero&  a?ftimatio  2.  nam  oportet  ariti- 

nu> 

eft  10.  &  ita  in 


10. 

azquaHs  6.  quadratis  &  numero  cuipiam, 
detrahe  6.  ex  ro.  relinquitur  4-duc  in  ioo. 
quadratum  10.  fit  400.  igitur  cubus  a?qua- 
tur  6.  quad.p.400. 

2  Sit  modo  numerus  asquationis  fcilicet 
producfcam  ex  b  e  in  quadratum  a  c,  &  di~ 
uidam  illum  per  quadratum  a  c ,  prodibit 
b  c,  detrahoex  a  e,  relinquitura  b  nurae- 
rus  quadratorum. 

3  Sit  cubus  a  b  &  quadrata  b  c  ,  data 
&  aeftimatio  nota  erit  ,  ergo  cubus  no- 
tus,  &  b  c  d  iftain  quadratuma  b  etiam 
nota,  iugendo  vtrunque  habebis  numerum 
sequationis. 

4  Et  fit  cubas  &  a  b  data  fit  &  numerus 
aequationis  datus ,  igitur  detraham  cubum 
a  b  datumex  aequationis  numero  dato,  re- 
fiduum  duiidam  pcr  quadratum  a  b  datum, 
quia  a  b  data  eft,quod  prodit  eft  b  c  nume- 
rus  quadratorum. 

$     Et  fit  a  c  numerus  quadratorum  datus, 
&  a  b  aeftimatio  rei ,  &  quadrata  illa  fint 
aqualia  cubo  &  numero.  Quia  ergo  a  b 
data  eft,  erit  quadratum  eius,  &  cubuseius 
datus  ,  &  ideo  etiam  produclum  ex  a  c  in 
quadratum  a  b,  a  quo  detracto  cubo  a  b,re- 
linquitur  numerus  arquationis.  Exemplum 
acfit  6.  numerus  quadratorum,a  b  autem 
4.  cubus  eiuseft  64.  quadratum  i6\  igitur 
fex  quadrata  funt  96.  detrahe  64.  cubum 
aftimationis,relinquitur  $  z.numerus  e,qua- 
tionis,  igitur  i.cu.p.$2.aequatur  6.  quad. 
quando  arftimatio  rei  eft  4.  Et  in  huiufmodi 
cum  xftimatio  media  sequatur  extrc  mis,ca- 
ue  ne  cafus  fitimpoflibilis. 
6     Et  fit  modo  numerus  «quadonis&sefti. 
mationis  notus  ,  &  velim  namerum  qua- 
drarorum  asqualium  cubo&  didto  numero 
arquationis.Quia  ergo  a  b  nota  eft  aeftima- 
tio ,  erit  cubus  eius  notus:huic  addam  nu- 
merum  aequationis  iam  notum  ,  habebo 
totum  numerum  notum  qucm  diuidam  per 
quadratum  a  b,iam  notum,prodibit  a  c  nu- 
merus  quadratorum. 
•  Sit  eciam  aeftimatio  nota  cubi  &  rerum 
aequali  i.n  numerO  ,  liquet  quod  cubus  & 
res  erim    otae  quae  iun&ae  faciunc  nume» 
rum  aequauonis  nocum. 


a:qualis  reks,'n 
&  fit  aeftimatio ,  2.  tunc  cubus  2.  eft  8.  ad- 
de  ad  1  2.  lit  20.  diuide  per  2.  prohibic  10. 
numerus  rerum.  • 

Et  icerum  fic  cubus  cum  numero  xqualis  n 
1  o.rebus  &  asftimatio  2-duco  2.in  io-fit  20. 
detraho  8xubum,relinquitur  iz.numems 
aequationisqui  cum  cubo  1.  lunctus  sccjua- 
turdecupio2.  Etquiain  capitulisquadrato» 
rum  velrerum  ^qualium  numero&cuboeft 
duplex  rei  aeftimatio  ,  dico  quod  propofita 
quauisearum,fequkur  idem.Veluti  cubusp. 
24  eft  aequatis  quadratis  &  arftimatio  viu 
eft  2.  alia  21.  p.  5.  duco  2.  ad  cuburn. 
fit  8.  addo  ad  24.  fit  ,*2.  diuido per  4. ^ia» 
dratum  2.  exit  8.  numerus  quadratoium.Si- 
militer  duco  2 1 .  p.  5.  ad  cubum ,  fit 
48 }  84  p.2  iG.ad&e  i^.fit  240.^.^.48384. 
diuide  ptr  ^o.  quadratum  lji.iu 

p.?.exit8. 


C  a  p  v  t  XXVIil. 

Jguod  mpropofito  captuli  XXP ' I.  per- 
utnitw  ad  cubum ,  res 
lia  numero. 

CVm  ver6  iam  conclufum  fit ,  quadfl 
quis  poflit  inuenireregulam  fpecialem 
cmbi  &  numeri  squalium  rebus,  quando 
numerus  rerum  fic  ex  duotu  duorum  nume- 
rorum  inuicem  ,  &  numerus  aequationis  er 
duc~tu  quadrati  vnius  in  aggregatum  am- 
borum,  quod  ha:  ebit  aeftimatione  cubi  Sc 
numeri  aequalium  quadratis:dico  quod  h«c 
fpecialis  regula  eft  difhcilis  inuentu  ,  quia 
sequipollet  vni  generali,  quoniam  conuenit 
omnibus  cafibus,  in  quibus  cubus&nu- 
merus  aequantur  rebus.  Exemplum,  fi  dico 
cubus  &  «J.aequantur  odtu  rebus,dico  qu6d 
haec  erit  fubreguia  illa  fpeciali  quiaponam: 
quod  vna  pars  fit  1 .  pof.  alia-  r,  duco  igi- 
tur  1.  pol.  inlent  i.  quad.  duco  i.quad.  iri 
aggregatum  j.  pof.  p.~9f:,  fic  cn.  p.8.pof. 
-qualia  6.  at  hoc  habet  capitulum  genera- 
le ,  igitur  regula  illa  non  eft  proprie  fpe- 
cialis. 


Capvt 
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C  a  p  v  t  XXIX. 

Ve  comt/aratione  captulorum  cubiy  & 
retum  aqualium  numero  ,  ejrcubi  & 
numcri  aqualium  totidem  rebus. 

ET  proponatur  cubus  a  d  cum  rebus  nu- 
meio  10.  sequales  i 1.  &  crit  fuperfi- 
cies  b c  1  o.  corpus  autem ae  12.  Dico  pri- 
mum  qu6d  fifumatur  f  k  cubus ,  qui  cum 
12.  numero  ,  &  fit  g  1  corpus  iuxta  altitu- 
dinem  f  g,  asqualia  io.rebus ,  erit  ergo  fu- 
perficies  f  1  ex  fuppofito  ,  &  habebit  Huas 
aeftimationes ,  quod  fingulae  illarum  erunt 
in  mutua  proportione  hoc  modo  b  c  ad  f 
h,  vt  f  g  ad  a  b,  &  iterum  a  e  ad  g  h ,  vt 
f  g  ad  a  b.  Quare  proportio  a  c  ad  g  h,  du- 
plicata  e  c,  quae  eft  b  e  ad  f  h.  liquec  etiam 
quod  vtraque  aeftimatio  f  g  eft  maior  a  b, 
cjuiacum  aequaliter  fumatur  eft  aequalis  gl 
numero,  qui  eft  sequalis  toti  ae,  &  vltra 


1  i 


1 — 


eciam  cubo  f  k  per  communem  animi  fen- 
tenciam.Ex  quofequitur  ,  quod  ac  fitma- 
ior  g  h,igitur  cum  fit  duplicata  ei  quae  eft 
b  c  ad  f  h,  erit  b  e  maior  f  h.  Et  etiam  cla- 
re  per  fe  patet  cum  fit  mutua,  vt  f g  ad  a  b. 
Et  quia  10.  res  f  h  tequantur  cubo  fk8c 
g  l  numero  aequationis ,  &  g  l  eft  aequalis 
cubo  a  d  &  b  e  rebus  ,  erit  f  h  numerus  re- 
rum  Eequalis  cubis  k  a  d,  &  rebus  b  c,de- 
tra&is  igitur  rebus  b  e  ex  rebus  f  h  ,  quae 
funt  numero  aequales  ,  erunt  decem  diffe- 
rentiae  fg  Sc  ab,  squales  cubis  a  b  &  f 
g  pariter  acceptis. 

Rurfus  proponantur  dux  quantitates  a 
b  Sc  b  c,  vt  toca  a  c  fit  2.  gratia  exempli, 
vt  fitdifferentia  illarum  d  b,  &  decuplum 
d  b  fitarqualecubis  a  b  &  bc  ,  diuidemus  a 
c  2.  ini.  p.  1.  pof.  Sc  r.  m.i.  pof.  &  cubi 
erunt  <j.quad.p.2.&:  hoc  eft  aequaleio.  re- 
bus,  id  cft  decuplo  d'b,  quae  eft  differentia, 
igitun.  quad.p.^-asquatuc  5^-rebus  &  rei 
aeftimatio  eft  1-7,  p.94.27-  vel  1-7  m,  1^.27-. 


C  A  P  V  T  XXX. 

£>ualis  aqualitas  culorum  fartium 
lines  dmifi* 

SIc  a  b  diuifa  in  c  quadrata  'eius  c  d  >  c 
e,  dico  quod  cubi  a  c  c  bfunt  aequales 
parallelipedo  ex  a  b  in  aggtegatum  qua- 
dratorum  c  dc  edempta  fuperflcie  a  e  in  £ 


b,  nam  quod  fit  ex  a  b  in  aggregatum  qua- 
dratorum  c  d,  c  e  eft  a:quale  ei  quod  fit  e% 
a  c  in  c  d  >  c  e  &  ex  b  c  in  c  e  ,  cd,  quarfi 
duobus  cubis  a  c  &  «  b  ,  &  eis  quae  fiunC 
mutuo  parallelipedis  aein  c  e,  &  c  bind 
d,  at  a  c  in  c  e ,  quantum  ex  b  e  in  fuperfi- 
ciem  a  c  in  c  b  ,  &  ex  c  b  in  c  d,  quantum 
ex  a  d  in  fuperficiem  a  c  in  c  b,quod  igitur 
fitex  ab  in  c  d,  &  c  e  eft  asquale  cubis  a 
c  c  b ,  &  ei  quod  fit  ex  a  d  in  fuperficiem  a 
c  in  c  b3  &  ex  b  e  in  eandem,  quod  autem 
fit  cx  a  d  in  fuperficiem  a  c  in  c  b ,  cum  eo 
quod  fit  ex  b  c  in  eandem  eft  aequale  ei 
quod  fic  ex  tota  a  b  iu  fuperfi.ciem  a  c  in  c 
b,  eo  quod  a  d  eft  aequalis  a  c  &  b  c  sequa» 
lis  b  c  :  igitur  quod  fit  ex  ab  in  ci,ceeft 
sequale  ei  quod  fit  ex  a  b  in  fuperficiem  a 
c  inc b ,  cum  cubis  a  c  &  c  b  ,  igitur  de- 
tracto  eo  quod  fit  ex  a  b  in  fuperficie  a  c  in 
c  b  ex  eo  quod  fit  ex  a  b  in  c  d ,  c  e  &  eft  ide 
quod  detrahere  fuperficiem  a  c  in  c  b  ex 
quadratis  a  c ,  c  b  erit  parallelipedum  ex  a 
b  in  c  d  c  e,  detradta  fuperficie  a  c  in'  c  b} 
aequale  cubis  a  c ,  c  b  quod  erat  demon- 
ftrandum. 


Capvt  XXXI. 

Ve  aflimatione  generali  cubi  squdis  re- 
bus  t  ejr  numero  folida  njocata  & 
operatiombus  eius* 

ET  poftquam  non  quaerimus  in  «eftima- 
cione  nifi  demonftrationcm  operatio- 
nem  &  propinquitatem  ,  dico  quod  aEfti*> 
matio  cubi  aequalis  rebus&  numcro  gene- 
ralis  in  partequae  non  habetur  eft  nota  fe* 
cundum  tres  modos  propofitos  in  iolidis, 
per  primam  &  tertiam  regulam  cap.  25* 
Artis  magna;  :  &  appropinquatio  non  eft 
minor  quam  in  reliquis  radicibus  quadra- 
tis  aut  cubicis  ,  operationem  autem  nunc 
docebimus.Verum  in  tertia  regula  ob  pix- 
cedentem.  videtur  maior  squalitas  atque 
nodtia.  Siquisergo  dixerit  cubus  eft^qua- 
i}.  rebus  p,  69.  igitur  dkemus  ex  tertia 

seguk^ 
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regula  ,  quodres  efts/.  folida  i  3.  in  30.41*1  10.  eft  proximior  b/B/b/.  101.  quam  Be.  10. 

eft  dimidium  60.  id  eft,vt  ita  diuidatur  1  3.  ^?t.lbi.  &  multo  magis  quam  10.  ipfum 

vt  ex  partibusin  radices  fuas  mutuo  du&is  p/.  ioi.diftert  m.  pene  per^*  &  ^.  jo.dif- 

fiat  jo.Dico  ergo  quod  (1  volueris  hanc  Re.  fcrt  eo  modo  fumpta  a  b/b/.  loi-per  ~  quod 

fol.  duccre  gratia  exempli  in  b/.  duas  duces  eft  multo  minus  quam  ~  in      Sed  umen 


«e.  i.  in  fe  fit  2.  duc  in  13.  fit  z6.  indeduc 
■fy.i.  adcubum  ,  ficB/.  8.duc  B/.8.in  30.  fit 
3e.72.00.  igiturB/.  producU  eritK/.  fol.  16. 
in  b/.  7200.  Et  itafi  volueris  eandem  diui- 
dereper  s/.2-duc  B/.2.in  fe  fit  l.diuidei^. 
per  2.  exit  6~,deinde  diuide  30.  per  ^e.  fc. 
cub.  3*..  2.  exit  bz.i  1 2^»  &  erit  quod  proue- 
nit  b/.  (sA.  112-^-.  Haec  autem  facile 

demonftrari  polTunt ,  in  additione  quoque 
fimilium  velut  y.  fol.  1  3.  in  30.  cu.  b/.  fol. 
52.  ifi  240.  diuides  fingulos  per  fuas  corref- 


hoc  contingit  per  fe  non  habita  proportio- 
nis  ratione.  Forfan  in  mukiplicatione  & 
diuiftone  aliter  dicendum  efiet ,  quoniam 
partes  redduntur  pauciores :  fed  tamen  cum 
incoramenfaefuetint  remanet  numerus  ag. 
gregati,  vt  B/.  G.p.B/.^.in  R/.3.  m.R/.2.pm- 
ducic  Re.  1  3-  p.  r/.  ij-  m.  fz.  12.  m.  b/..  10. 
quid  ergo  refert  fi  dicam  B/.  1 8.  p.  R/.  1  $. 
m  e/.  ii.m.  b/.  10.  &  r/.  6.p.  B/.5.  in^-9. 
m.  B/.2.cum  enim  oportebit  illas  adderes 
duplicaie,  diuidere,  diuidam  vnamquam- 


j  1.  iu  i^ui  •....^«."^  j —   — r  ,       -  1 

pondentes ,  &  exibunt  diuifo  5  2.  per  1 3  4.  que  feorfum,  &  poft  iungam  eodem  modjf 
&  diuifo  240.per  30.8.  &B/.cu.8.eft  eade     aut  detraham.  Sint  ergo  dillimiles  iol. 


cum  B/.  quadrata  4.  quiaiam  fupponunrur 
fimiles  partes,addam  igitur  ad2.monadem, 
fic  3.  ducad  quadratum  fit  ^.ducin  13.  fit 
1 1 7.  duc  &  3.  ad  cubum  fic  27.  duc  in  30. 
fit  810.  erit  ergo  r/.  coniuncu fol.  1 17.  in 
810.  Idem  dico  de  fubcra&ione.  Diuiden- 
do  fingulas  partes  per  fuas  fimiles,eius  quod 
prouenit  capiendo  r/.  quad.  vel  cu.  qux 
crit  vna  a  qua  detrahe  ,  &  refiduum  redu- 
cito  ad  quadratur»  &  cubum,&  ducin  fuas 
partes  qua:  ei  refpohdent.  In  diflimilibus 
autem  adiiciemus  aut  detrahemus  fimplici- 
ter,  quodetiam  facimus  in  b/.  vniuerfalibus 
&  anomalis.  PolTent  &  aliquain  huiufmo- 
di  fubtiliora  inueniri ,  fed  fatis  fit  fi  aliquis 
dicat ,  habui  cubum  asqualem  6.  rebus  p.i. 
dices  igitur  *eftimatio  rei  eft  b/.  fol.6\  in  -7, 
id  eft  aggtegatum  duarum  radicum  quadra- 
torum  partium  6.  ex  quarum  mutua  mul- 
tiplicatione  in  ipfas  partes  producatur-^-. 

Et  pro  appropinquatione  celeri  ac  breui 
duces  ad  incegras  per  numerum  partes  ha- 
bentem,  ducendo  puta  per4-  &  habebis 
3e.foI.96'.  in  32.  igiturpars  vna  erit  9$^r> 
&  alia-f  -  Et  hoc  eft  maius ,  minus  aucem 
9Stz  &"^»  igicur  propiniua  vnaeric  95^ 
alia^,huius  ergo  accipiemus  quartampar- 
tem,3c  erunt  numeri  $\~  &c 

In  insequalibus  autemiungendis,  detra- 
hendis,multiplicandis  ac  diuidendis  eadem 
facimusquas  in  B/.diuerfis  ,  neque  enim  li- 
cet  eas  aliter  iungere  quam  per  p.  &  fub- 
trahere  quam  per  m.velut  fy.  cu.  10.  cum 
^e.  quadrau  8.  dicemus  $t.  S.  p.^e.  cu.  10. 
vel  detrahendoi^.  S.m.^e.cu.  10.  Etfi  quis 
dicat  qu6d  polfumus  etiam  iungere  hoc 
modo  fy.  v.  8.  p.  ^e.cu.  ioo-  p.  ^t^t.  cu.  3.'.. 
3  27^800.  dico  quod  eft  harc  longior  &  dif- 
ficilior.  De  longitudine  patet  fenfu:de  dif- 
liculcate  in  vlcima  parte  cogeris  intellige- 
re  ^e.  quadratam  5c  ^i.  cu.  vt  in  alia  &  prjc- 
ter  id  etiam  $e.  cub.  100.  inde  totius  aggre- 
gati  351.  vniuerfalem,  licet  forfan  quod  ad 
propmquiutem  attinet,  forfan  redderetur 
aliqaanto  exadtior  ,  quia  eiFetvna  tantum 
&minoris  aggregati,vnde  notandum,qu6d 
fi  quis  vellt  ^t.  cu.  J  o.  p.  jje.  8.  Et  ije.  v.  l$e. 
cu.  10.  p.  ije.  8.qu6d  prima  fub  eadem  ad- 
ditioncerit  proxima  2^7  Sc  2^-,quod  totum 
cft  5-vt  mamfelhim,fed  lje.  v.  2^  Sc  2^eft 
Ec  hocmanifefte  elt  proximius  radici 
veras  ^i.  cub.io-p.  ^.8.  quam  t.  quia  ^y,. 


1  3.  in  ?o.&  V/l.  fol.  5-in  6.  fic multiplica* 
bo  %l.  fol.  1  3.  iri  30.  produc.  in  ^e.  fol.5.  in 
in  6.  fic  diuidam  ije.  fol.  1 3 .  in  30.  &  ita  aJ- 
dam  31.  fol.  1  j.  in  30.  p.  R;.  fol.  5.  in  (>.  6c 
ica  detraham  ije.  fol.  1 3.  in  30.  fy.  fo!-  5.111 
6.  m.  i^e.  fol.  5-in  6.  Et  accipiam  ije.  v.  hoc 
modo  ije.  v.  b/.  fol.  1  i  •  in  3  o.  &  eft  ]$e.  f .  & 
ita  accipiam  i^.  cu.  hoc  modo  s/.  v.  cu.  lje. 
fol.  1 3.in  30.  Et  in  foiidis  radici  cuicunquc 
debet  adiici  v.  id  eft  nota  vniuerfalis  cum 
fic  vnum  totum. 

Et  nota  quod  $e.  fol.  dicitur  non  tota  fed 
comparatiue ,  velut  cum  dico  fi.  v.  lji.  9. 
p.  ije.  cu.27.  vult  dicere ,  accipi  i}e.  9.  qux 
eft  3.  &  iji.  cub.  27.  qua:  eft  etiam  3.  iun- 
ge,  fiunt  6.  igitur  b/.  v.  9.  p.  iji.  cu  17.  eft 
b/.  6.  Sed  non  eft  fic  de  Re.  v.  B/.  fol.  1 3. 
in  3o-neque  enim  cum  b/.j  3.qua'dratoriun 
aggiegaci  fic  5.  &  b/.  30.  vrparallelipeda  fit 
rtnfiis  B/.  v.eft  u/.  8.  aggregaci  5.  &  5.  fed 
eft  vjl.  fimpliciter  vnius  partistantum  ,  id 
eft  5.  Et  ideo  nota  quod  femper  luntsqua- 
les  ,  igitur  ducendo,  diuidendo  B/.  foJicJjc 
partes  funt  acpiales. 

Ec  noca  quod  licet  produ^li  ex  aggregi- 
to  duorum  quadratorum  in  aggregatum 
duorum  quadratorum  producant  temper 
aggregatum  ex  duobus  quadratis ,  vt  j* 
in  5.  &  5.  in  1 3.  &  5.  in  8.  &  5.  in  18. 
&  13.n1  25.  &  1 3.  in  8.  &  8.  in  25.  &  S. 
in  50.  &  itade  aliis ,  tamenilla:  parc.es  no» 
fetuant  proportionem  ,  velut  5.  in  13.  tffi- 
cit  6 5.  qui  componitur  ex  64.  &  1.  qua- 
dratis,  qui  nihil  habent  cum  1 5.  qui  veri 
producitur  ex  5.  B/.  folida  13.  in  30.  in  3. 
B/.  fol.  5.  in  6.  nec  etiam  diuifo  (J5.  in  49. 
&  1 6.  nam  radices  funt  7.  &  4.  qua:  iunctac 
faciunt  H.  qui  etiameft  diuerfusa  ij.  Ideo 
aliunde  petenda  eft  ratio  cur  componan- 
tur,  conftat  enim  elTe  longc  pluresquinoa 
componuntur  :  vt  vfque  ad  20.  fmit  2.5.S. 
10. 1 3. 17.18.20.  Sunt  ergo  duodccim  qui 
non  componuntur  ,  &  o6co  rantum  qui 
componuntur.  Et  a  20.  ad  40.  Sunt  25. 
26.  29.  32.  34^37.40.  adhuc  paucioresa 
40.  ad  60.  func  41.  45.  50.  52. 53.  58. 
paueiores. 
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Capvt  XXXII. 

Ve  comparatione  duarum  quantitatum 
tuxta  yroportionem  partium, 

ET  fumantur  duce  quantitatesab  maior, 
c  d  minor,dico  quod  poteruncdimdi  ita 
vc  lic  propottio  vnius  partis  ad  aliam  maio- 
ris  inaequalitatis ,  &  refi-  ^ 

dui  ad  refiduum  vfque  in  p  ■  ■    1  > 

infinitummam  ablata  a  e   ^  $ 

aequali  c  d  crit  b  ead  refi-  I — ,  . 

duum  infinita,ergo  ex  re-      H  s 

gula  dialedticafemper  Ii- 

cebit  diuidendo  refiduum ,  vtpote  fa&a  a  f 

«equali  c  g,diuidendo  e  f  &  d  g  per  aequalia 

erit  proportio  tefidui  vfque  ad  b,  ad  reliduu 

vfqyad  g  perpetuo  maior:&  ita  vfque  in  in- 

finicnm  diuidendo  verfus  d  ,  &  aflumendo 

aliquid  maius  in  ab  erit  vt  procedatur  vf- 

que  ininfitum  in  proportione  refiduorum. 

Dico  practerea  quod  non  poterunt  am- 
bx  proporciones  efle  minores  proportione 
totius  ad  totum  :  quia  fi  detrahatur  minor 
proportio  vt  a  e  ad  c  g  ,  quam  a  b  ad  c  d 
1'EU*"'""  fiat  a  e  ad  c  h ,  arqualis  a  b  ad  c  d ,  igitur  a 
Ter  D.fjuin-  e  ad  c  g  minor  qua  a  c  ad  c  h,igicur  c  h  mi- 
>>  hiem.    nor  c  g  :  b  e  ergo  ad  h  d,  vt  a b  ad  c  d, 

qutn-  igitur  b  e  ad  g  d  maior  quam  a  b  ad  c  d. 
fninfdem,  Manifeftum  eft  ergo  quod  fub  minima 
proportione  ambae  partes  erunt  cum  fue- 
rint  quantitates  diuifx  fecundum  propor- 
tionem  totius  ad  totum :  hoc  etiam  infinitis 
modis,  fed  non  fit  varietas. 

Dico  modo  qu6d  non  poterunt  in  pro- 
porcionera  reduplicatam  maiorem  quam 
totius  ad  totum  aequalem  ,  nec  minorem 
quam  fit  proportio  media  ,  voco  propor- 
tionem  reduplicatam  cum  fueric  proportio 
partium  vt  refiduorum  duplicata  ,  velut  fi 
proportio  a  b  ad  c  d  nonupla  dico  quod 
non  poteft  diuidi  a  b  &  c  d,  vt  fit  propor* 
Aio  maior,  nec  sequalis  nonuplae,  necaequa- 


c  cPl 
t-iri 


lisaut  minor  tripla,nam  fi  fita  e  ad  e  f  r.o- 
nupla,igitur  c  b  ad  f  d  nonupla,ergo  nonu- 
pla  nonuplae  duplicata  erit  quod  efle  non 
poteft,&  fi  maior  nonupla  ergo  ex  demon- 
Itratis  e  b  ad  f  d  minor  nonupla  ,  ergo  non 
duplicata  ad  illam. 

Nec  potefl  diuidi  a  b  &  c  d  ita  vt  fit  mi- 
nor  quam  triplainam  fi  fit  tripla  b  e  ad  f  d, 
cum  (it  per  demonftrata  a  e  ad  c  f  maior 
ncnupla  eo  quod  e  b  ad  f  d  eft  minor, 
quam  a  b  ad  c  d.  igitur  a  e  ad  c  fmaior 
duplicata  e  b  ad  f  d  ,  non  ergo  duplicata. 
Multo  minus  fi  fit  proportio  e  b  ad  f  d  mi- 
nor  tripla  poterit  efle  refidui  ad  refiduum 
duplicata. 

Cum  ergo  quis  dixerit  diuideiS.&  i.ita 
vt  propordo  partium  fit  reduplicata  qua- 
druplae,tunc  cum  quadrupla  fit  minor  nonu- 
pla,&  maior  tripla^duc^.numerum  propor- 
tionis  infe  fiti6.ducin  l.minorem  quan- 
titatem  fit  3  2.aufcrmaiorem  fcilicet  i8.re- 
hnquicur  14.  hunc  diuide  per  differentiam 
proportionis  a  fuo  quadrato,id  eft  11.  qui  eft 
differentia  quadrati  4.  &  ipfius  4,  &  exit 
Tom.  IK 


1  -f ;  aufer  ex  1 .  relinquitur  aufcr  qua- 
druplum  i-^,quod  eft^-j-ex  iS.relinqui- 
tur  1  3  ~*  quod  eft  fexdecuplum  ad  ~-> 

Ex  hoc  etiam  patet,quodfeu  maior  ma- 
ioris ,  vc  hic  feu  minor  habuerit  racionem 
vefidui ,  id  eft  partis  quas  habet  proportio-  ^ 
nemduplicatam,  femper  habebit  ad  mino- 
rem  portionem  minoris  lineae  nunquamad 
raaiorem. 

C  A  P  V  T  XXXIII. 

Ve  duplici  ordine  quatuor  quantitatum 
homologarum  emjdem proportionis 
ad  duas  alias. 

Slnea  b  cd  & e f  g  h  homolog.-e,&  in  ea* 
dem  proportione,  &  fint  dua:  aliat  k  &  1 
eiufdem  generis  ,  &  ex  difterentia  a  &  d  in 
m  producatur  differentia  produdtorum  b  in 
k  &  d  in  1,  dico  quod  ditferentia  produ&o- 
rum  f  in  k  &  h  in  1  ,  producetur  ex  diffe- 
rentia  e  &  h  ineandera  m.  Eteft  genera- 
lis  in  fimili- 
bus  femper 
(eruando  ra* 
tione  affum- 
ptoru.  Nam 
quia  b  ab  d 
vc  fadh,erit 
b  ad  f  vt  d 
ad  hpermu* 
tando,  qua- 
re  produdorum  ex  b  &  f  b  k  inui- 
cero  ,  vc  produ&orum  d  &  h  in  1  inui- 
cem,  vtraque  enim  vt  b  ad  f  &  d  ad  h ,  quae 
fe  habent  eodem  modo :  permutando  igi- 
cur  produ£torum  b  in  k  &  d  in  1,  vc  f  in  k 
&h  inl:quare  &  differentiarum  veluti  bad  Fet  ttpfo 
f :  at  vt  b  ad  f,  ita  dirferentiae a  d,  ad  diffe-  ti  Elem. 
rentiam  e  h.  igitur  diuifa  differentiaf  in  k  *f 2™ 
&  h  in  1  per  differentiam  1  h  exibit  m.      '  e 

C  a  p  v  *  XXXIV. 

Qe  trtplici  dmifwne  duarum  qu/mtita* 
tum  in  mutuam  reduplicatam. 

Vm^ue  propofit£  fuerunt  duslineae  a  Cap  5. 
&  b  poflumus  imaginari,  vt  diuidamus 
vtramque,  vtfit  pro- 
portio  mutuaredupli- 
cata :  nam  de  reda  fu- 
perius  locuti  fumus.Et 
poteft  iftudfieri  perad< 
ditione  eiufdem  quan- 
titatis  ad  vtramque 
quatitatem,  fedvtfiat 
mediaproportio,&  po 
teft  fieri  vt  eade  quan-  f. 
ticas  addatur  &detra- 
hatur  ab  vtraque,  & 
rcfiduotum  proportio 
fit  duplicata  propor- 
tioni  aggregatorum  : 
&  haec  tria  hlc  do- 
cebimus  demonftran- 
tesfolum  :  nam  reli- 
quorum  fufficiecdoce- 

reoperationem.CniarcUm  autem  eft  de  quo 
pofteriusagetur  quodeft  difficillimum.Volo 
ergodiujderea  &  b  ,  vtfitpropomofecun- 
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4 1  o      De  Regula  Aliza, 


Tev  n.fexti  ^x  Parc^s'  b  adfecundam  partem,  aut  pnmae 
Elemene,  partis  a  ad  primam  partem  b  duplieata  iux- 
taproportionem  datam  inter  c  &  ftatuo  e 
f  in  continua  proportione  cum  c  d,&  duco 
din  a  &  f  in  b,&  fiant  fuperficies  a  &  b,& 
detraho  b  ex  a,&  relinquatur  g,  &  detraho 
fexe&  relinquar.uk,  &  hat  fuperficiesfii- 
per  k  a*qualis  g ,  cuius  latus  fit  1 ,  &  iuxta 
proportionem  fe  dc  ftatuol  m  n  o,  &duco 

1  in  b ,  &  n  in  a,  &  fian:  fupetficies  a  n,  b  1. 
P^44.  pri-  Ee  rurfus  detiaho  b  L  ex  a  n  ,  &  fit  p,cuius 
miElemenr.  ltfamm  fit  fuperficies  q,  aufero  eciam  1  ex 

o,  &relinquaturr,  &  fuper  r  ftatuofupcrfi- 
ciem  aequalem  q,cuiusfecundumlatus  con- 
'  {  ftat  eile  turfus  1  per  pra?cedentem:aufero  1  ex 
b,  &  relinquatur  f  &  m  aufero  ex  a,  &  re- 
linquatur  t.Dico  erg  >  qu6d  cum  proportio 
m ad  1  fit  vt  c  ad  d,quod  proportio  f  ad  t  eft 

^dit  fment  ^UP*icata  ei  ^USE  eft  m  ad         c  ac^-  Nam 
*    tment,  ex  (kmt(infl;racjs  p  flt  ex  1  in  b,&  q  ex  1  in  r, 

tgitura  n  ex  1  in  b  r,igitur  n  ad  I,  vt  b  r  ad 
;  a,  le^n  ad  1,  vc  m  ad  1  duplicaca,  igitur  b  r 

EUmMtf' a>  vt  m  ac*  ^  duplicata.  Et  vt  c  add  pari- 
terduplitiata,  conflat  autem  brexl,f,r.r  au- 
tem  cum  1  facit  o  ex  fuppofito,  nam  r  fuit 
difterentia  o  &  1 ,  igitur  b  r  funt  sequales  ex 
communi  anmi  fententiao  f:igituro  f  ad 
Ter  ijr  j«»Va,  vt  c ad  d  duplicata.  A  t  o  ad  m  vt  c  ad  d 
u  Etemenh  Juplicata ,  quia  funt  incontinua  proportio- 
ne,igitur  reiidui  f  ad  refiduu  t,  vt  c  ad  ddu- 
plicata,quod  propofitum  erat.  Operatio  au- 
tem  breuis  eft  ,  ponamus  vt  in  exemplo  c 

2  4-d  n.e  6".  f  j.  a  fi  ic.b  8.Duco  dina  fic 
i  io.duco  f  in  b  fit  24-detrahe 

24  ex  120.  relincjuitur  96.  di-  \  24 
uide  -)  6.  per  2  1 .  differentiam  c      12  10 
&  f,  exit  Ay-  quantitas  I,igitur  6 
ducendo  1  per  e  fit  3  6~-,  diui-        5  8 
de  per  f  exit  9—,  quantitas  m 
quas  eft  dupla  ad  1,  vt  c  ad  d ,  detrahe  ergo 
4^-ex  8.relinquicur  ^f-jdetrahe  9-f  ,ex  10. 
relinquuntutv,  proportio  $~  ad7-,eft  qua- 
drupla,&duplicata  ei  quxeftcadd- 

Propofitis  ergo  duabus  lineis  rurfus  a  & 
b,  quibus  volo  addere  communem  c,  &  de- 
crahere  rurfus  vt  fit  proportio  refiduorum 
duplicata  ei  quse  eft  aggregatorum.Duc  dif- 
ferentiam  quadracorum  mfe,  &eius  cape 
Crigefimam  lextam  partem  ,  cui  adde  ter- 
tiam  parcem  producli  vnius  in  alteram,  & 
h  radice  totius  aggregati  ,  detrahe  fexram 
partem  difterentia?  di&orum  quadratorum, 
le/iduum  eft  quasfita  tertia  quantitas ,  velut 
capio  5.&  4..  differentia  quadratorum  eft  9. 
eius  quadratum  81  .cuius,V-eft  2— ,  cui  adde 
-pproducli  5.in4.&eft  <>^-,qui  efttertia  pars 
20.&  fit  87:J,cuius  a  radice  detrahe-f ,  diffe- 
rentia?  quadratorum  ,  id  cft  i-{,Sc  relinqui- 
tur  res  qtiaeuta     8^  m.  1-^-.  Igicur  partes 
erunt  6~m.fyX-,8c  5-m.Bi.8^refiduafci- 
Iicec:aggregaca  autem  ^p.      8^,  & 
§77  P«iT 


^.12.  producit  1 2-p. ro8.  &  1 2.in R;. 
1  l.p.  j.116  minus  producic  ide  1  2.p.^i.  108. 

Exhocfequitur  quod  propo^cio  binoroij 
ad  aliud  binomiu  akerius  fpeciei  poctft  clfe 
quantitas  potentia  tantumrhete,  velutfi 
duco  ^.j.in  ^i.  i2.p.2.fit  6".p.iji.i2.ig«tui  6. 
p.^.i  2.eft  in  proportione^i..3.ad^..i  ip.2. 
Etitade  recifis  ^.m.^..  i2.eft  in  propoitio- 
ne^i.j.ad  ^.1 1.  m,2.  &  hoc  proptercom- 
municationem,quia  ^.eft  m  dia  interduos 
numeros,&  numerus  interduas  fy. 

Scholivm. 

Dico  modo  qu6d  fi  partes  binomioruvn 
non  fintcomm.pnfaEfecundum  eandern  pto- 
portionem  ,  quod  fi  binomium  binomio 
eflet  commenfum.autrecifum  recifo,nume- 
ruseflet  commenfuspotentia  tantum  rhete 
feu  longicudine  alcgar.  Et  fint  gratia  exem- 
ph  a  b  tripla  d  ■  r/  1 
e&bcdupla  e  &  b  Ec4$  ? 

f,  dicoqu6d  fi  r-^Y  * 


I  i~ 


tota  a  c  eflet 
commenfa  toti 
d  f,eifent  partes  a  b,b  c  inuiccm  cammenfae 
iteqjde&e  f. Nam  vt  dembnftrauimus  fu- 
pra,quianon  efteademomnium  propottio, 
igitur  vnius  par  ad  partem  vnamaiorakcu 
minor,fit  ergo  minor  b  c  ad  e  f,quam  ac  ad 
d  f,&  haec  minor  quam  a  b  ad  d  e,  fiat  vta 
c  ad  d  f,ita  ag  ad  d  e,commenfum  eft  igitur 
a  g  d  e,&  fuit  etiam  a  b  comenfum  d  e,igi- 
tur  a  g  g  b  commenf^.Similiter  bc  comme- 
fa  fuitef  &  g  eeide,quia inproportioneae 
addfg  c  igitur  comenfab  e,  quare  g  bipfi 
b  c  fuerat  etiam  ba,igitur  a  b  b  c  commen- 
faj  funt,quareetiam  d  e  f.Noneft autemne- 
ceflarium  (vt  dixi}qu6d  fi  partes  fint  com. 
menfe,  vc  totum  fit  toti  comenfum  vt  dixi: 
neq;  etiam  iitotum  roti  &  pars  parti,vt  reJi- 
quapars  reliqua;  parti,  velut  io.  &  9.  funt 
commenfa,&  ^..2o.&^i5.commenfa,  non 
tamen  io.p.^i.zo.eftcommcnfum ^.p.^r  j. 
aliter  fequeretur  quod  10.  &     20.  eHeiit 
cornmenfa,quod  eft  abfurdum. 

Ex  hoc  fequitur  quod  binomio  non  covn- 
menfa  non  poflunteflein  proportione  nu- 
meri  poflunt  tamen  efle  in  proportione 
vnius  fimplicis  quantitatis. 

C  A  P  V  T  XXXV. 

T>€ Jex  frofortionibus  mutuis  redufliea- 
ttSy  qu£  oriuntur  ex  additionevnius 
qutmtitatis  ad  imam  Miam>  &  dm- 
businutilibus. 
^^iVm  propofita  fuerit  vnaquantitas,pu- 


.a  2.poflum  addere  illialiam  quajuita- 
tem,  odtoque  modi  proportionis  rdupiica- 
ta;  confurgent  >  quorumduo  lunt  inurilcs: 
modi  ergofunt,vi  quantitasadditaadpro- 
Rurfus  fint  pcopofitas  dua: linea? ,&  fit  vna  pofitum  habeat  duplicatam  proponioncm 
4.alia  j.yoloadderecommunem  quantitate  quam aggregatum  ad  addira.  Secundus  co- 
v  trique  quod  fit  proportio  aggregati  media  uerfus,vtaggregatum  ad  a  d  addicam  habeat 
ieu  radix  proportionis  propoinarum  quanti-  duplicatam  ad  eam  qux  eft  additq  ad  piopo- 
tatu:&  eft  quafi  conuerfa  precedentis.Duco  pofitum.Etideo  ponameosordinatim  iuta- 
4-in  ^.fit  12  huius  addo  vtriq;  &  habeo  bula.  Prima igitur  vtiliu m,duc  2.numemm 
intentum,prop  rtio enim  r 2.ad  ^.eft  ve-  propofitum  ad  quadratum  fit  4.&ad  cubum 
iut  4.p.^.i2.ad  §i.i2.p.j.  nam  }.  in  4-p,     fit,8.&  habebis  i.cub.  aquale  4  rebnsp.8. 

1  Aggreg. 


Cap.XXXVI  XXXVII.&c.  411 


1  Aggreg.ad  add.dup.add.ad  prop. 
1  Add.adprop.dup.aggreg.ad  add. 
}  Aggreg.ad  add.dup.prop.adadd. 
Propol.adadd.dop.aggregad  add.inm 

4  Aggreg.ad  propof.dup.propot.ad  add. 

5  Propof.ad  add.dup.aggreg.ad  propof. 

6  Aggreg.ad  prop.dup.add.ad  propof. 
Addic  ad  prop.dup.aggreg.adprop.inn. 


Secunda,  duc  2.  ad  cubum,  fit  8.  accipe 
^.quiE  eft  jji.8.  &  accipe  R£.  2.  &  ita  habe- 
bis  1 .  cu>aequalem  quadraJ.^t.  2.  &  j}£.8.  & 
quadratuin  aeftimationis  eft  res  quaehta. 

Tertia  habet  quadratum  p.2.pof.nume- 
10  propofito  aequalia  4.  quadrato  numeri 
propofiti. 

Quarta  habebimus  cub.  p.  quad.  2.nu- 
meri  propofiti  aequalia  8.  cubo  numeri  pro- 
pofiti. 

Quinta  ,  duc  2.  ad  cubum  fit  8.&  habe- 
bis  1  .cub.p.  rebus  numero  propofuo ,  fcili- 
cet2.aequalia  y..  8.  &  quadratum  acltima- 
tionis  eft  quantitas  quaefita. 


quod  fi  proportio  a  ad  c  fit  duplicata  ei  quas 
eft  b  ad  d,quod  hae  quatuor  quantitaces  co- 
pulabuntur  ad  vnam. 


C  A  P  V  T  XXXVII. 


T>e  fex  comfarationibus  quatuor  qttanti- 
tatum  reduplicataproportioms, 

ET  fint  quatuor  quantitates  reduplicati 
mutua  proportione  a  b  prima  »  c  de  fe- 
cuda,d  e  tertia,b  f  quat  ta,  dico  qu6d  duabus 
ex  his  notis  fiunt  vt  liquet  fex  coniugatio- 
nes,&  dua:  harum  neq;cum  aggregatts  per, 
fe  notis  notae  funt  ,  fcilicet  nota  prima  Sc 
quarta,vel  fecunda  &  tertia  notifq;  af  &  e 
e:ac  reliquaequatuornotam  faciunt  qi»atita- 
temodo  aggregatt^  SkjJ 
omnium  notii  fit.Si  f  «■  ,  1  1 — t~>X 
ergo  primu  a  b  &  cd 
nota,vtpoteab  24. 

cd(j.aggregatuaf&ce  47-tiic  tnfcisquod 
Sexta  habebimus  quadratum  aequale  re»     proportio  d  e  ad  b  f  eft, vC  a  b  ad  c  d  duplica- 


.c  q 
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bus  numero  propofito,  ld  eft  2.&  numero 
quadrato  numeri  propofiti,id  eft  4.  vc  fit  1. 
quad.squale  2.pof.p.4- 

Dicodemum  quod  proportio  confufa  ag- 
gregati  pnmae  &  quartae  quantitatum  omi- 
ologarum  ad  aggregatum  fecundae  &  tertiae 
earundem  cft  veluti  quadrati  p.i.  detracta 
proportione  ad  ipfam  proportionem  ,  vc 
alias  demonftraui.  Ex  quo  habetur  corfufa 
quarumiibet  quatuof  quantitatum  rette  in- 
telngentii 

C  A  V  V  T  XXXVI. 


ta,igitur  vt  1 6.adi.igicurd  e  &  b  f  ad  b  f,vt 
i7«ad  i.atde  &b  flunc  i^.igitur  diuifoi7- 
per  17-habebis  b  fvnum  &  defexdecim,na 
de&  bffunc  3o.vtdj'xi,quia  a  b  6c  cdfunc 
30.&  a  f  &  c  e  47.1'gitur  refiduum  quod  eft 
d  e  &  bf  eft  17. 

Sit  rurfus  bfi.de  i6\aggregatu  a  f  &  c  ej 
47.igitur  a  b&c  dfunt  jo.  &proportioab 
ad  c  d,vt  4-ad  1  .&  ab  c  d  ad  c  a,vc  c  ad  i.di- 
uide  jo.per^.exic^.&tataeritcd&ab  24. 

ProponattJr  modo  a  b  &  d  e  notae  ^o.totu, 
vt  prius  47. &  fit  primo  nota  b  f,&  fit  1.  & 
cd  6.ponam  a  b  i.po£erit  tertia  in  propor- 
tione-T-quad.duc  in  b  £,ftt-f  quad.diuide  pet 
c  d,exit^-quad.igitur^quad.p.i.pof.  aequan- 


J)e  diuidendis  duabus  lineis  &cjuaiibu$ fe-  tur  40. &  1  .quad.p.  3 6.pof.£equantur  1440. 

cunium  proportionem  mutuam  re~  &  ita  rei  aftimatio  eft  24.cuius  quadratu  eft 

duplicatam  datam.  5  7    &  eius  pars  trigefima  fexta  i6.feu  de- 

traclio  24. a  4o.reIinquitur  ide  i^.Suppona- 

IStud  docemus  in  arte  magna.  Sed  ibi  ad-  tur  modo  ab  nota  24^  e  i^.totu  47.  erit  fe- 

notanda  funt  illa  verba ex  quibus  totum  liquum  aggregatum  c  d  &  b  f  7.pouatut  c  d 

negocium  pendet:R.urfus  quod  fit  ex  a  b  &  .1  .pof.erit  tertia  in  proportione^quad.duc^ 

a  d  in  a  b,  &  e  f  eft  aequaleei  quod  fit  ex  e  quad.in  1 6.fit-f  quad.  diuide  per  a  b,  id  eft 

f  &  e  g  in  aggregatu  a  b  &  e  f,quia  ex  fup-  24-exitfj-  quad.squantur  igitury5  quad.^.  1* 

pofito  e  f  &  e  g,  arquancur  a  b  &  a  d,con-  pof.  ad7-  Igitur  u  quad.  p.36.  pof.  aequalia 

(Utergoab  quantitatem ,  &  e  f  bis  aflu-  252.&reseit  6".&  eft  cdrefiduii  eft  i.b  f.At 

mi,&  cum  hoc  fupponi  a  b  &  a  d  aequales  modofi  ponatur  c  e  2  2.notaita  Vt  c  d  fit  b 

efle  e  f  &  e  g,  vt  primu  poteft  fupponi  pro  &  de  16.&  a  f  ij.Ponemus  vt  in  tertio  cafu 

arbitrio,fed  fecundumnonita:eo  tande  ve-  a  b  i.pof.erittertia  in  proport.-f  quad.Igitnr 


nitur  vt  dux  &  dua:  quantitatesfint  in  eade 
proportione  cu  tertia.Et  quod  tertia  illafci- 
licet  a  b  &  e  f  com  pomtur  ex  fecundis  a  b  & 
e  f.  Atduabus  quibuslibet  coftitutis  propor- 
tionibus,&  manetibusduabus  quatitatibus, 
licebit  conftituere  commune  illa  quantica- 


fi^-quad.producit  6.  quid  produCet  d  e  qtia5 
eft  16.  dUc  6.  in  i  6.  fic  96/diuide  p-^  quad 
exitl-~^hoc  ergo  cum  i.pof.  iundtu  efficic 
25.igitur  aj.quad.aequalia  i.cub.p.576. 

Ec  hoc  non  continetur  in  capitulo.  Sed 
quia  in  hoc  cafti  fupponimus  numerum 


tem,&  reliquas duas  inuenire.Exemplu,fint     quadratorum  eife  22.  quia  c  e  & asftimatio 


daca:  dua:  quaci-  * 
titates a  6.^3. & 
aliae  dua?  cdiub- 
iungotad  a  b  in 
cotinua  propor- 
tione,  &  facio  f 
ad  e,vt  d  ad  c,& 


g  ad  f  fimiliter,critque  g  ad  a,vt  f ad  b  dupli- 
caca.  Eo  igitur  peruenire  oporcec  cum  pro- 

portione  data  loco  squalitatis.Conftat  etia  24-cvjbus  cflct  «qualis  24.quadratis ,  igicut 
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eftcd6.  cuius  cubus2io.  qui  cum  576. 
efficit75>2.  &  hoc  eft  atquale  22.  quadra- 
tis  ,  nam  22.  in  36.  efficit  792.  Et  fuppo- 
nimura  g  numerum  quadratorum  ,  id  eft 
22.  &  a  b  rei  aeftimationem  ,  &  quodex  b 
g  in  quadratum  a  b  fiat  576.habebimus  1. 
cub.  aequalem  22.  quad.p.576*.  Ethocha- 
bet  capitulum.  Sed  res  non  redit  ad  idem, 
nam  aeftimatio  rei  eft  minor  24-quia  fi  eflet 


412. 

I2.quadratis  &  duplo  vnius  quadrati  ,  ac 
unum  quadratum  eft  57<5,igicur  cric  squa- 
lis  22  quadratis,&  1 152  no  ergo  22  qua- 
dratis  p  576  folum.  Et  fimiliter  notis  a  b  &c 
b  f,  &  noto  aggregato  c  e  incidimus  in  ciuf- 
dem  difficultates. 

c  a  p  v  tXxxvhi. 

De  confuja  cjuantitatum  mutuarum  in 
forportione  reduflicata 
comparattone. 


De  Regula  Aliza , 


ETponamus  ut  fintdux  lineae  ab&c  d, 
diuifacine  &  f,&  fit  proportio  f  d  ad  cb, 
ueiut  a  ead  cfduplicata,  &c  fintef  fecunda 
Sc  c  b  quarta  aequales  &c  notx  ,  &c  tocum 
aggregatum  eritetiam  notum.namin  hoc 
cafu  proportio  aggregati  primae  8c  quartx, 
id  eft  a  b  ad  aggregatum  fccunds  &c  tertur. 
id  eft ,  c  d  eft  uc  quadrati  proportionis  p. 
i,ad  proportibnem ipfam  itidem  p.  i,ue- 
lut  fit  a  b  1 5,  c  d  9,  diuido  15  per  9,  exit  1 
~»&c  hoceft  quadratum  proportionisp.  1  in 
coparatione  ad  1  pof.  p.  1,  quare  cu  1  pof. 


F+ 


c 


-* 


p.  1  >  hic  habeat  locum  unius,  crit  ut  pona- 
mus  1  p.  1  pof.  &  ducamus  p.  1  -pfit  1  -7» 
pof.  p ,  1  -f-jequalia  1  quad  p.  1  ,igitur  1  quad. 
sequatur  1  -j-,pof.p.-r  ergo  res  eft  fy.  yfp-T' 
quod  eft  2,  &c  proportio  erit  dupla ,  po- 
ne  igitur  1  pof,  detrahe  ex  9,  fit  9  m. 
1  pof.  8c  ita  etiam  quia  fecunda  eft  ae- 
qualis  quartz  ,  erit  1  5  m.  1  pof.^  dupla 
etiam  9  m  1  pof.  &  18  m.  2  pof.  aequalia 
i$*  m.  1  pof.  &c  15  p.  2  pof.  a:qualia  18  p. 
i  pof.  igirur  res  eft  3 .  Ideo  in  hoc  cafu  tres 
quantitates  neceflario  funt  incontinua  pro- 
portione. 


C  A  P  V  T  XXXIX. 

Ve  diuidendis  dmbus  lineis  notis  ficun  - 
dum  preportionem  mutuam  redu 
flicatam  iuxta  partes  datas. 

'Occapitulum  eft  pars  duoru  fuperiotu: 
,5c  ex  eo  habetur  capitulum  generale 
cubi  &c  numeri  a*qualium  quadratis  :  nam 
c     atf  ^  propofitis,gratiaexepIi,i  cu.p.  16.  aequali- 


a 


17. 


CL 


s 
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bus  ^quadratis,  propona  lineama  e  9,  & 
quxra  «ftimationem  1  cu.  squalis  9  quad. 
p.  1 6  quas  fit  a  b,  igitur  nota  b  e,  adda  b  g  je- 
qualem  b  e,ergo  a  e,ab,ag,c  b,b  g,e  g,c  d 
squalis  a  e  omnes  notae.  Propolicii  igitur  eft 
diuidere  c  d  in  f,  ut  lit  f  d  ad  b  g  duplicata 
eiquae  eftabadef,  quainuentacum  cubus 
ef,additis  i^exfuppofito  ficcequaliscorpoti 
ex  c  d  in  q  (adratumc  f  ,quonia  totu  eft  x- 
quale  fuis  parubus  :  &  d  e  fic  9,  &  quod 
htex  d  f  in  q  >adratu  c  f  16  ,  nam  tantum 
fit  ex  b  g  inquadratu  a  b:igitar  9  quadrata 


e  f  squacur  cubo  p.  ^.Vtergo  diuidatnus 
c  d  iuxta  hoc  nofcere  oportct  ordine  eorv* 
qua^  di&afunt  fupra>fcilicetqu6d  quatita- 
tes  a  b,c  f,  f  d  &  b  collocatur  hoc  ordine, 
uc  funt  mutua:  reduplicatacv.alio  ut  funun 
cotinua  porportione  cumuna  &eade,  lci- 
licet  a  b  prima,f  d  fecunda,  c  f  tertia,  bg 
quarta,prima  Sc  quarta  manetin  utroque 
ordine,fedfecunda  6c  tertiamutantursnam 
c  f  eft  in  reduplicata  fecunda,&  f  d  tertia, 
in  re&a  f  d  eft  fecunda,e  f  cer tia. 

Proponantur  rurfus  notae  h,a  b  &  c  d,& 
fint  partes  coftitutae  e  a,e  b,f  c,f  d,quarura  c^  jjv 
una  fi  nota  eflet  pala  eft  ob  cotinua  propor-  ^ 
tionem  quod  eifent  omnes  notae,fed  fi  iolat 
h,  a  b  &C  c  d,pala  eft  quodrerunt  notx  partes 
per  Artem  magna  deueniendo  ad  capitulu 
cubireruoi  quadratorum  a-qualiu  numero. 
Ex  qua  peruenies  ad  cognitionem  partmm 
propofitarum,ut  fi  h  ponatur  4a  b6  m.^. 
12  c  d     um.  i.Etpartesi  4 
fe  habebunr,  ut  uides.  Eft  2  ^  nm.i 
autem  proportio  1  ad  4  m.  I  1 . 4  m  tyia 

1 2  duplicata  ei  quce  eft  2  ad      1 2  m.  1, 
&c  cauene  te  confundas.  Dico  etia  quodfi 
cubus  &  24  fint  £cqua!es  8  quad.  &  fit  cd 
numerus  quadratoru  fcilicet  8,  ut  fitaea- 
qualis  cd,fciemus  c  b  &  b  g,&  erunt  pofi- 
tacbi  quad.&bg,icu.p\S  pof.aequalia 
24numeri  propoiiti,Sc  tamcbquab  g  erui 
quadt  ata  aeftimationis.Quia  ergo  nota:  c  b,b 
gy&c  per  duo  fuppofita  nota.iciiicet  quan- 
titatecdfeua  e&numeru  «quationis  ,ii 
cft  24.6Y  hic  producitur  ex  fuppofuo  exfd 
in  quadratiif  c  &c  (d&cf  e  habent  neceisi- 
tate  falteakerna,quia  du  cd  8c*  c  funt  8, 
&c  numerus  qui  producitur  24,  uariatur  uc 
fc  10  aut  2 2  aut  1 5,tunc  uariatur  quatibs 
rei,&  quadratu  eius  e  b,  b  g,  igitur  propo 
ficaquantitate  c  d  uela  equacitates  ebieu  b 
g  habent  connexione  cu  c  f  &c  f  d  :  &c  quia 
fi  no  fupponeretur  numerus  24,  haberetuf 
ex  partibus  c  f&c  f  d,ducedo  f  d  in  quadea- 
tum  f  c,  fiet  ut  inuenta  e  b  contraria  ratione 
necelfaria  fit  cognitio  diuifionis  c  d  in  f. 
Nam  cum  propofuerirhus  c  f,  f  d  cognitas 
per  duo  confequentia  ad -illa  quaefuntag- 
gregatum  earum,  &z  produclu  d  f  in  qua- 
dratumf  c,  confequimur  duas  aliasa  e  & 
c  b  feu  b  g>igitur  per  ae,c  b  teu  b  g,  &  duo 
confequentia  &C  funt  a  b,  b  g  &c  produdu  g 
binquadratum  a  b  cum  uno  ex  tribus  cf, 
f  d,c  d,inueniemus  rejiquaduo.  Atc  dnota 
eftfemper  ex  fuppofito  cum  fit  aqualisae 
igitur  c  f&cfd.  Si  ergo  ponatur  produdlum 
g  b  in  quadratum  a  b  20,  &c  c  f  duo  eric 
f  d  5,  diuifo  20  per  4  quadratum  i,k  fi 
f  d  ponatur  5 .  erit  c  f  y..  4,  id  eft,  2  nl  di- 
uifo  20  per  5  exit  4,manifeftu  eft  ergo quod 
c  ftf d  &  c  d  habec  confequetia  ad  a  b  feu 
&  e  b  feu  b  g,  Concludo  quod  fuppo/ita 
cognitione  ab,b  g,qu33seper  habetur  nece- 
iTaria  eft  conexio  cum  c  f  Sc  f  d.quia  c  d  eft 
dih%ietia  ab  bgquae  noellet,  ficdno  elfet 
illa  differetia,fed  folu  1  cub.p.24  aequaretur 
8  quadratis,&eftet  nota  a  b,&  b  g\ex  qua- 
rum  dudca  b  gin  quadratu  a  b,fieret  24/ed 
c  d  no  eiTet  8,nec  aequalis  differetia:  a  b  &  b 
g.Proponatuf  ergo  linea  a  dnota,&  eitreia*- 
ftimauo  crjbi  aequgiU  quadracis  niimero  a  c, 

SC 
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&  numeto  aeftimationis  propofito  qui  flt  ex 
c  d  in  quadratum  a  d ,  &  nota  eft  ex  hoc 


-v — \ — i- 

c  d.item  nota  eft  quia  eft  differentia  a  d  &  a 
c  numeriquadratorum  atquenotarum,  iam 
vero  a  d  diuifa  eft  bifariam  in  a  Cj  c  d  notasi 
&  a  b  &  b  d  ignotas,qua:rertdum  eftigitur 
an  ex  notis  a  c,  c  d  (  quia  habent  eonnexio- 
nem )  haberi  poflint  a  b  &  b  d,  &  erit  quai- 
fitum  notum.  Secundo  an  data  diuifione  in 
b  macnitudo  c  d  conftituacur  itemque  ac* 
Et  difterc  a  praecedente  quoniam  per  a  e,  c  d 
in  pra:cedente,&  pofitione  quacrimusquan- 
titatembd,&  ea  habita  cognofcimus  c  d, 
b  c  &  ita  a  b  &  quaefitum.  In  hoc  autem  fe- 
cundo  conftitutis  a  b,  b  d&  habetur  quan- 
titasa  d  etia  &  eft  res&eius  quadratu  etia 
notum  erit ,  ex  quibus  quarrimus  quantita- 
titatem  a  c  id  eft  numeri  quadratorum  & 
quod  fit  ex  c  d  in  quadratum  a  b  &  eft  nu* 
merus  seftimationis  qui  cum  quadratis  nu- 
mero  a  c  aequatut  cubo  a  d.Tercio  quarricur 
quam  rationem  habet  incrementum  c  d  in 
comparatione  ad  b  c  quia  b  c  ad  c  deft  dupli- 
cata  ei  quse  eft  a  d  ad  a  b  ex  fuppofico  fi  er- 
go  e  d  certa  &  data  quantitas  ftacuatur  quo 
minor  erit  a  b  eo  maior  erit  b  c  refiduum, 
fupponitur  autem  minot  cd  quama  b,  ma- 
iorem  autem  oportec  elTe  proportionem  b  c 
ad  c  d  quam  a  d  ad  a  b ,  quia  duplicatam, 
igitur  incrementum  a  b  an  fcmper  augeat 
proportione  b  c  ad  c  d  fupra  proportionem 
a  dad  a  b  an  minuat:nam  dexqualitatecer- 
tum  eft  quod  non:  &an  varietur  haec  ratio 
mutaca  quanticate  c  d  hoc  igicur  &  quo- 
modo  fiat  certc  eft  confiderandum,  loqua- 
mur  igitur  de  fecundo,  quiaeft  faciilimum 
cum  enim  data  fit  a  d  &  a  b ,  data  erit  tei  tia 
f»  n.fexti  linea  quaefit  data,  igitur  proporcio  parcium 
f Im.        a  d  , ad d e diuife aes&  data  b d 

Tn  icfexti  m  fau\fa ,  ergo  poteric  diuidi  v  t  a  e  

Elm'        d  ad  d  e,feu  ad  e,&  diuifio  illa  ca- 

dec  in  c,  cum  igitur  proportio  a  d  ad  e  data 
fit,  eric  &  b  c  ad  c  d,  daca  eft  autem  b  d  data 
ex  fuppofuo  igicur  vtraque  earum  b  e  ,  c  d 
data  quoderat  demonftrandum,nam  data  b 
c  cum  fic  daca  a  b  ,  etic  data  a  c  numerus 
quadratorum.  Cumque  fic  daca  a  d,  eric  il- 
lius  quadracum  datum:&  quiac  d  daca  erit 
produ&umc  d  inquadratum  a  d  datum ,  is 
aucem  eft  numerus  aeftimationis  quaefi- 
tus.Inueniamus  eciam  primum  vc  facilius  & 
proponamusa  d  io.dc  i.erit  ergo  numerus 
1 00.&  fit  b  d  i  .pof.&  a  b  io.m,i.pof.cuius 
quadratumefti.quad.p.ioo.m.io.pof.quod 
diuilum  per  a  d relinquit^-  quad.p.  10.  m.a. 
pof.haec  eft  cettiaequantitas  qm  du&a  in  b 
cproducit  quantum  a  d  prima  in  c  d  quarr5 
quod  produdtum  eft  i  o.Quia  ergo  b  d  eft  i . 
pof.&  c  d  i  .erit  b  c  i  .pof.m.  i  .igitur  produ- 
&um  tertiae  quacitatis  eft^  cu.p.io-pof.m. 
i.quad.m-f;  quad.m.io.p.2.pof.&  hoc  to- 
tumeft  a:quale  io.Quare  reddendo  viciflim 
fient  i-^quad.p.io.aequalia^cu.  p.u.pof. 
&  i.cu.p.Ho.pof.aequalia  zi.quad.p.zoo.& 
crit  cu.aequalis  ly.tebus  p.4<S.&idee»  eft  in 
parte  nota.  Pto  tertiooportet  praefupponere 
primuquodfia  dfitdiuidenda,  ficilt  ptopor- 


cio  ipfms  a  d  a  b  fit  vt  b  c  ad  b  d,erit  c  a,cu 
maxima  faerit  aequalis  radici  o&upli  qua" 
dcati  addempto  duplo  a  d.&  tunc  fi  a  e  eft 
rnmima,eric  c  dmaxima.  Etrurfus  cu  fuerit  Ex  j.  fectife 
proportio  bcadc  d,vtquadratiad  quadratu  di  Eim 
a  b  non  poterit  cfle  c  d  maior  in  compara- 
tione  ad  ad,  quam  vc  ftatuatur  tettia  pars  a 
cseftimatio  cubip-vnius  rei  aequalis  quartas 
partiquadratiad.Et  hocpendet  ex  demon- 
ftratis  in  librode  Proportionibus.  Exemplu  Fropof,  tj^ 
conltituta  ad  10.  eric  tertia  pars  a  e  eftima- 
tio  cubi  &  rei  ^qualis  2  5 .  qui  eft  quarta  pars 
ioo.quadrati  io.eric  ergo  ceitia  pars  a  cije» 
v.cu.  Kiij^p.ii-fm.  v.cu^jtJ^m* 
iz-~,vn<\c  totaa  c  erit  y..  v.  cu.  Mi^iy^ 
p.$37^m.i^.v.cu.it  5917.rn.337T>  &  c& 
erit  refiduum.  Confiderandu  eft  ergo  quod  m 
fuppofica  c  d  minore  problema  poteft  com- 
poni ,  quia  primum  proportio  quadrati  a  d 
ad  quadratu  a  b,quanto  minor  eft  a  b,tanto 
maioc  eft  in  comparatione  adproportionem 
b  c  ad  c  d,cum  quia  a  deft  maiot  b  c,tum 
quia  fumimas  proporcionem  quadracorum 
in  primis,&  linearum  (n  fecundis.  Ec  ide6 
cumaugecur  a  b  minor  fic  diffetetia  ptopor- 
tionisquadrati  a  d  ad  quadratum  ab  ad  pro^ 
portionem  b  e  ad  c  d.Et  quia  rurfus  necefte 
cft,vc  proportio  quadraci  a  d  ad  quadratuin 
a  b  fic  maior  propotcione  b  c  ad  e  d:quia  h 
c  poceric  efle  minotc  d  ,  quia  c  d  data  eftj 
quadratum  auce  a  d  femper  eft  maius  qua- 
drato  a  b,cum  fit  totum  ad  partem  covnpa- 
ratum  :  crefcic  ergo  proportio  b  c  ad  c  d  in 
comparacione  quadraci  a  d  ad  quadratum  a 
b,donecrlat  ei  atqualis,inde  fit  maior,&  rur^ 
fus  vt  dixi  minor,ergo  riufus  fiet  xqualis>& 
hxc  eft  caufa  duarum  ^ftimatiotium.oportcS 
igicurinueniremaximam  propottionem  b  6 
ad  c  din  comparatione  quadratia  d  ad  qua* 
dratu  a  b.  Quia  ergomaximum  parallelipe- 
dumae  fit  ex  b  c  in  quadratum  a  b,cum  a  b 
fuerit  dupla  b  cigitur  tuc  maxima  erit  ptb» 
portioeius  ad  parailelipedum  c  d  in  quadra- 
dratii  a  b, quare  tum  minima  proporcio  qua- 
dratia  d  ad  quadratu  abin  comparatione  b 
c ad c  d.Ec  ita fi fumantur  duo  puncta e  &  f t 
ita  vt  ce  in  quadratum  e  a  vel  c  f  in  quadra- 
tfi  f  aefficiantparallelipeda  fingula  «qualia 
paiallelipedoc  dinquadratu  a  d,  tune  pun- 
clum  b  erit  irtter  e  &  f,ted  non  aequaliter  di-  , 
ftabic.  Sed  quia  hoceft  generalefeu  a  efit 
difleremia  a  d  &  c  d,feu  que.uis  alia  quaticas: 
Ideo  oporfet  hoc  inuenire  ex  ptoprietace  dif- 
ferencise  conionfica  cu  generali  racione  di&a: 
&  racionefecund*  atftimationis  inuentaper 
ptimara  faepius  didta,fit  ergo  ad,d  e  data  & 


pun&uin  a  c  maiimaeproportionis  b  e  ad  6 
dincomparatione  a  d  quadrati  ad  quadra- 
tura  a  b.  b.  &  fit  ce  in  quadratum  e  a  da~ 
tum  ,  vt  fit  asquale  d  c  in  quadratum  d  a, 
&  fic  arftimatio  data  c  e  in  quadraturn  a  e, 
vt  dixi  neceffarib  e  a,  dico  quoddata  eft  af 
fimiliter,&  quod  b  eft  inter  e  &f,hoc  enim 
eft  demonftratum.  Terti6  dico  quod  b  f  cft 
minor  b  e  ,  ita  vc  femper  f  fit  proximius  b 
quamipfum  e.Cum  igicutex  rationeinuert* 
tionis  fecundas  «ftimationis  pet  pnmam 
Mm    $  « 
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ex  cota  a  c  nuraero  quadratorum  oporteat 
detrahere  ae  primo  inuentam  aeffcimacio- 
nem  &  refiduum  fcilicet  e  c  >  ducere  in  a 
e  cum  quarta  parte  e  c,  quae  lite  g ,  vt  du- 
catur  e  c  in  a  g,  &  fumptum  fuerit  latus  po- 
tens  in  illam  fuperficiem  ,  id  eft  media  in- 
ter  e  c  &  a  g,  &  ei  addita  dimidia  c  e  quai 
fit  f  h,  &  conflabitur  a  f  ex  fuppofico ,  igi- 
tur  h  aeftmediainterec  &a  g»ex  hisqua; 
di&afunt,  dicoigitur  quod  f  non  poteric 
efle  iu  a b,  quia  li  efletinter  e  &c  b  piodu- 
&um  ellet  maius  producco  e  c  in  quadra- 
tum  a  e,  &  fi  eflet  inter  a  &  e  eflet  minus. 
Similiter  fi  fupponerentur  c  b  &  b  f  aequa- 
les ,  minus  eflet  produ&um  c  f  in  quadra- 
tum  f  a  quam  c  e  in  quadratum  e  a  3  ergo 
cum  ,  vc  demonftratum  ,  quanto  c  prior 
eft  b ,  tanto  produ£tum  c  e  in  quadratum 
e  a  eft  maius ,  igitur  fi  debet  minus  quiain 
sequali  diftantia  erat  maius  ,  necefle  eft  vt 
e  b  fitmaiorbf,quod  erat  demonftrandum. 
Dico  rnodo  quod  tota  confideratio  eft  in 
hoc,  quia  c  d  quae  aflumpta  eft ,  variatur 
iuxta produ&um  c  f  in  quadratum  fa,  gra- 
tia  exerapli ,  &  eft  numerus  aeftimationis, 
fed  non  fumitura  partibus  c  a  ,  verum  a 
tota  folum ,  &  ideo  fumitur  c  a  pro  indiui- 
fa.  Si  autem  fumeretur  pro  diuifa  velut  in 


c  e  infuperfiuem  c  h.  fit  k  b  arqualis ,  a  c 
erit  ergo  folidum  a  c  in  quadiatum  c  b 


e,  vel  b,  vepf,  hon  fumicur  e  a,  vt  difrereii- 
tia  c  d  &  d  a.  Et  injcta  hoc  fi  dicam  propo- 
fita,  a  b ,  volo  eam  diuidere  fic  vt  cubus  a 
c  fit  aequalis  ei  quod  fit  ex  a  b  in  quadra- 
tum  b  c  :  deueniesad  cubuna  &  res  aequalia 
tiumero.  Et  eodem  modo  fi  pofita  a  b  ,  b  c 
velis  diuidere  a  c  in  d,  vt  cubus  a  d  iit  aequa- 
lis  du&ui  feuparallelipedo  a  b,  b  c,  c  dper. 
uenies  ad  1.  cu.  5c  res  aequalesnumero  &in 
ambobus  fupponitur  quod  latus  cubi  fic 
differentia  laterum  parallelipedi  ,  adeo  vC 
hic  haberemus  intentum  ,  fed  hic  deficic 
vnum  fcilicet  vt  fit  parallelipedum  &  non 
cubus. 

Similiter  notum  eftquodcum  fuerit  pro- 
pofita  a  b,  quam  velim  diuidere  in  c,  vc 
mutuaparallehpeda  fint  decem  gratiaexem- 
pli,  poifum  inuenire  parallelipedum  ex  bc 
in  quadratum  c  a :  quia  diuifis  decem  per  a 
b  exit  produ&um  a  c  in  c  b  notum :  quare 
parces  a  c,  c  b.  igitur  proiu&um  cb  in  qua- 
Per\.fecun-  dratum  a  c  notura  erit.  Et  ponatur  quodfit 
'    em'  cub.  io-  mutuum&abfit  io.  gratia 

exempli ,  erit  productum  a  c  inc  b  fy.  cu. 
100'.  quareac  y.p.  %..  V.zj.m.^.  cu.ioo. 
&c  b  5-  m.  $i  v  25  m  i^.cu.ioo.  Indc  ha- 
bebis  productum  vt  dm.  Et  d«:monftratnm 
eft  etiam  quod  eiufmodi  producta  funt  in 
proportione  parcium  a  e  ad  c  b- 

Ec  rurfus  ,  quiademonftratum  eft  quod 
diuifa  quauis  linea  pura  a  b  quomodolibec 
in  c  proportio  parallelipedorum  mutuorum 
eft  vc  partium  :  &  differencia  illorum  eft 
parallehpedum  acinc  b  in differentiam  a 
c  &  c  b ,  fiugitac  mediuma  b  pun&ume, 
erit  ergo  lolidu  a  a  c  in  quadratum  c  b  ma^ 
ius  fohdo  b  g  in  qnadratum  a  c  folido  dupli 


aequale  folidis  cubo  b  k ,  &  a  e  in  quadra- 
tum  c  k  ,  &  parallehpedo  a  e  in  duj  1  m  c 
k  in  k  b  ,  quare  cum  a  c  lit  aequalis  k  b, 
edt  fohdum  a  c  in  quadratum  c  b  aequale 
folidis  d.uobusjvm  quod  conftat  ex  aK,  K 
c  in  quadtatum  k  bjalteri  quod  conltar  ex 
a  c  in  quadratum  c  k  3  folidum  ver6  c  b  in 
quadratura  a  e  feu  k  h  eft  commune  ei 
quod  fit  ex  b  c  in  quadratum  a  c,  quoniam 
a  c  eft  aequalis  k  b,  &  a  k  aequalis  b  c/igitur 
foltdum  ac  in  quadratum  c  b  exced  t  loli- 
dum  b  c  in  quadratum  a  c,in  eo  quod  fit  ex 
c  K,  in  qnadratum  c  a  &  a  c  in  quadratura 
c  K.  hoc  autem  eft  aequale  ei  quod  fit  ex. 
duploc  e  infuperficiem  ch.  Quodenimfic 
ex  a  c  in  quadraturn  eK,  &  c  K  in  quadra- 
tum  ac,eftfqnale  ei  quod  fitex  aKidquod 
fitex  ae  in  k.  Dico  ergo  quod  hoc  ^-j^.jj 
aequale  ei  quod  fit  ex  duplo  c  e  in  c  h.  Id  tof.  tikk 
eft  vt  proportio  c  h  ad  c  m  fit  velut  a  K  ad  Pn,m. 
duplum  c  e.  nam  c  h  ad  c  m  eft  vc  c  b  ad  Per  1 
c  k :  ck  aute  eft  duplum  c  e,  &  a  Kseqiulis  \lm' 
c  b,  quraa  c  eft  sequahsKb,  igiturper  de-  ^itm* 
monftrata  ab  Euclide  proportio  c  b  ad  c  k3 
vc  a  K  ad  c  e,  quod  fuit  proprofitum. 

Ex  quo  patec  maximmn  futurum  difcri- 
men  parallelipedi  a  c  iu  quadratum  c  bad 
parailejipedum  bcin  quadratum  c  a,  quo- 
t#?s  proporrio  c  e  difterentiae  ad  d  e,  diffe- 
rentia  fueric  maxima  in  comparatione  te- 
tragoni  partium  tectanguli  d  g  ad  tetrago- 
num  redangulum  c  h.  Quo  ht  vt  taic  pa- 
rallelipedum  fit  maximum  ,  cumpropor- 
tio  c  K  ad  a  c  furit  maxima  in  coruparatio- 
ne  quadrati  a  e  ad  c  h,  at  proportio  quadva- 
ti  a  e  adc  h  eft  vt  quadrati  a  c  ad  quadra- 
cum  a  e  decracla  proportione  confula  qua- 
dratiae  ad  quadratum  c  e.  ha;c  autera  du- 
plicata  ei  quae  eft  a  e  ad  c  e.  Maxin-ia  igi- 
tur  differencia  parallelipedorum  ,  quoties 
proportio  differentiae  partium  addimiduim 
quantitatis  fuerit  maximc  propinqua  pro- 
portioni  quadrati  dimidij  ad  feipium  de- 
trac-ta  duplicata  eiufdem  dimidij  ad  diini- 
dium  illius  difterentja? ,  nunquam  aucem 
poteftefleei  aeqnalis.  Et  deduda  ad  nume«  v 
rum  fi  a  b  ponatur  1 1.  erit  a  e  6.  ikic$. 
m.  1.  pof.  c  b  6.  p.  1.  pof.  &  1.  cu.  p.  108. 
aequalis  16  pof.  cV  hoc  efle  non  poteft,  igi- 
tur  non  poteft  sequai i  proportio  ,  vc  ergo 
jjjueniamusmaximum  quod  poteil  produci 
oportet  vt  inueniamus  numerum  quera 
producit  24.  in  yt- 1  2.  tertiae  partis,&  pro- 
ducitur  3^.  6"s>  1  2 .  Et  hic  eft  numerus  maii- 
mus,:  ideoqueres      12.  icilicet  certiae  par- 
tis  56.  igituraceft6.  m. 1 2.  &  b c  6  p. 

1 2.  &.  parallelipeduJT)  j^.  27643.  &  eft 
ferme  166.  &  parces  quaii  9—6:  2  &  Sc 
idto  in  proportione  ,  24.  diuilr  in  19.  &  j . 
Et  hoc  non  eft  mirum  ,  fed  quod  mirum, 

eft, 
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eft,  eftquod  cum  parallelipedum  c  Kinc 
h  non  fic  annexum  alteri  aliorum ,  nam 
polfum  fcire  quoduis  illorum  ignorato  pa- 
rallclipcdo  c  k  in  c  h ,  &  feire  c  K  in  c  h, 
incognito  vtroque  aliorum  ficut  etiam  de 
parallelipedo  a  b  in  c  h,  hoc  tamen  fic  no- 
tum  aliud  autem  non.  Et  ideo  id  accidit, 
quia  a  b  fupponitur  nota ,  fed  c  h  praeiup- 
ponitur  incognita,  eft  tatnen  magnum  pro- 
blema.  ? 

lam  vero  habemus  fecundum  modum 
principalem  inuentionis  capituli  cubil  &c 
numeri  aequalium  numero  rerum..  Pofito 
enim  quod  velimfcire  1 .  cub.p.64.  squan- 
dum  }6.  rebus,  ponam  a  bduplum  iji.  36. 
&erit  i2.&duplicando(^.fiti2  8.  &  quse- 
ram  diuifionem  a  b  in  c  vt  ex  a  b  in  c  h  fiat 
128.  igitur  diuifo  128.  per  a  b  ,  quae  eft 
12.  exibit  c  h  10-r-,  quare  a  c  erit  6.  m.y.. 
Mj./«w».  z5~,  &  c  b  6.p.  Eft  autem  duiifa 

diiltm.  b  a  ine  per  arqualia  &  propofitumeft  diui- 
dere  eam  rurfusin  d  per  insequalia  >  vt  fit 
proportioae  dimidijabad  de  dimidium 
differentiiE  d  b  &  d  a,velut  d  g  ad  c  h,tunc 
enim  erit  parallelipedum  ex  d  e  in  d  g  64..&C 
duplum  d  eind  g  1  zS.quemadmodum  pro- 
poficum  eft.  Et  ita  propofico  quouis  nume- 
ro  qui  poflit  produci  ex  $6.  diuifo  in  duas 
partes ,  ita  vt  ex  vna  in  duplum  alterius 
fiatillenumeius :  feu  fimpliciter  in  $i.  al- 
terius  proda«atur  dimidium  numeri  propo- 
fiti.  Et  ita  habebimus  capitulum  generale 
conftatautem  inhoc  cafu  quod  a  d  erit  4. 
d  b  2.  &  d  g  52.  &  cumd  e  fit  2.  erit  du- 
plum  d  e,  quodeft4-  in  d  g  12S.  paralleli- 
pedum  fenfu  inuentum ,  fed  hoc  oportec 
inuenire  rauone,  habemus  ergo  datam  a  b 
diuifam  per  scquaiia  in  e ,  &  per  inaequalia 
in  c  cognicas  partes  ,  &  volumus  diuidere 
eam  in  d,  vt  fit  proportio  d  a  ad  c  a,  ad  eam 
!  quse  eft  c  b  ad  b  d  in  proportione  a  e 
ade  d. 


C  A  P  V  T  XL. 

Vetribusnecefimis  qu&  fr&mittereo^or- 
tet  ad  inuentionem. 

SI  ergo  d  e  fupponitur  res,  non  poteft 
efle  numerus ,  &  a  dradix,  quia  efleta 
b  tota^..  &  nonnurneruspropofitus^neque 
radix,quia  a  d  eflet  recifum  b  d  binomium, 
&  producerecur  numerus  fiir/plex  aut  com- 
pofitus  cum  radice  per  rh.  vel  p.  igitur  du- 
&usin  d  e  ^i.  fieret  binomium  aut  recifum 
aut  igitur  numerus  aequationis  non  eflet 
numerus.  Pari  ratione  non  poteft  d  e  efle 
binomium  aut  recifum  tertiae  nec  fextre  fpe- 
ciei ,  qua  non  poteft  efle  fimplex.  Rur- 
fus  proponacur  d  e  binomium,  &c  fit  d  c 
numerus  ,  &  e  f  aequalis  e  c  &  e  g  xqualis, 


s 


e  d,  erit  ergo  f  g  numerus  ,  &  c  f  i)i.  ex  a  d 
ergo  reqifo  in  d  bbinomiura  oportet  vt  fiac 


recifum  fimiie  binomio  d  g,  vt  ex  eo  in  pro- 
du&u  d  g  fiat  numerus,ide'  eritfi  c  eponatur 
numerus  &  d  c  ^.Intereft  hoc  lolum  an 
fit  maior  numero  an  minor.Et  in  hac  confti- 
tutioneno  poteftdeeflerecifum,  quiaopor- 
terec  aflumerequantitatem  maioremd  e,<5£ 
ita  eflemus  extra  cafuua  rcgulas  &  proble- 
matis.  Semper  ergq  de  eff  binomiurn,  Ec 
ponamus  d  e  3.  p.  iji,  j.  &  erunt  res  J2, 
tequalescubo  p.  24.  &a  t  %§ii.ik  iimilicer 
fide  fit  5.  m.  p/.  5.  ftd  non  dfit  3.  conten- 
tum  in  de.  Idemdico  cuui  1  .cuj.p.  1 2«equa-  Vide  fu$*A 
tur  34.  rebus,  &c  eft  aeitimatio  j.  p^.7.  &  f*M* 
&  3.  m.  ^i.  7.  nam  nor.  poteft  verarinifi  iri 
binomio:fed  eft  aliud  cum  i.cLib.p.8.a:qua- 
tur  18.pof.nam  rescli  1^.6.  m.i. tk.  non  po- 
teft  contingere  in  binomio :  igitur  prima 
duo  exempla  funtidonea.  Etquia  in  his  ad- 
dereoportet  aliquem  numerum  qui  du6tus 
in  ^i.totius  producat  numerum  aequationis, 
&  manifeftum  eft  ,  quod  non  poteft  elfe  ^i. 
neque  binomium  neque  reciium,  nonenim 
conficeret  numerumjideo  dportet  vt  fitnu- 
merus,nos  autem  iam  fupponimus  hicefle 
quadratum.  Proponamus  ergo  a  e  8»  8c 
quadratum  illius  fit  04.  numerus  rerum  :  &c 
fit  vt  addendo  17.  fiat  aiius  quadratus ,  fci- 
licet  Si.  cuius^i.qua;  eft^.  du£taini7.  ad- 
ditum  faciat  153.  eric  igitur  t.  cu.  p.  153» 
aequalis  64.  rebus ,  &  rei  ajftimatio  4^  pe 
fy.       id  eft  dimidium      totius  p.  ^i.dif- 
ferenti*  numeti  acquationis ,  &c  7-  numeri 
aggregati.  Erit  ergopofita  c  e  ^l.  37,  &c  0 
d4-^  ad  37^.^7,  &db  12-7  p-^-j-f» 
&c  d  g  9.  p.  ^i.  1 3.  Et  produdum  a  d  in  d  b 
40^  m.  ^i.2(?3-f  3  hoc  crgo  duclum  in  d  e 
fcilicet  4-7  pk 35i.37-.j5t  153.  Poflbmus  ergo 
diuidere  etiam  6\.  in  duas  patces  ,  ex  qua- 
rum  vna  in  ^i.  alteriusfiac  1 5  $,&c  quia  iji* 
illa  eft  res,  &c  eft  d  e,  ducemus  d  e  in  fe ,  &c 
fit  23-^  P-^>  2637-,  igiturreliqua  parseft 
40-7*  m.^i.2(J3      ecce  quod  res  redit  ad 
idcm.Ex  d  g  igitur  in  produ&u  a  d  in  d  b  fit 
306.  quo  diuifo  per  16.  exit  ip-p  igi- 
tur  partes  erunt  8.  p.  1^.447-,  ^  8.  m.  ^i. 
44-7-.  Reducuntur  ergo  hi  duo  modi  ad 
vnum ,  velut  fi  fit  numerus  rerum  pvopofi- 
tusab,  &c  g  numerus  sequationis,  Sc  ieudi- 
uiferis  a  b  in 

quadratum  b  c,  c    ^  f 

vt  latus  eius  b 
d.  in  luperfici^ 
d  a  faciat  g,feu  Ij 
addideris  b  c  fu-  _c 
perficiem  ad  a 
b ,  vt  tota  a  £ 

fiet  quadrata  &c  latus  eius  a  e  in  addicam  b 
eproducatg,  fient  notae  xftimationcs,  in 
prima  quidem  latus  b  d,  in  iecunda  dimi« 
diuma  e  addito  aut  deuaclo  latere  diiferen- 
tix  dodrancis  a  f ,  &c  fuperficiei  a  b  propo- 
fitae.  Ac  quoniam  a  e  in  c  b  eft  asquale  g,  &c 
b  d  in  d  a  a»quale  eidem  g  ,  erit  a  e  in  c  b 
xquale  c  d  in  d  a  ,  e  a  igitur  ad-c  d ,  vt  a  d 
ad  c  b,  at  a  e  maior  eft  cd,  ergo  ad  maior 
e  b,  cumque  bc&a  f  quadraca;  iint,erit  a 
d  aequalis  d  f ,  igitur  d  f  maior  c  b  ,'quod 
efle  non  poteft ;  non  poteft  igitur  diuifio  vna 
cfle. 

Oportet  igitur  vt  fit  fuperficies  a  b 
Mm    4  a^qualis 
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jequalis  numero  rerum  eiufmodi,ve  b  e  pars 
quadrata  fit,  cuius  lacus  e  k  in  k  a  fic  aequale 
g  numero  aequationis,&  rurfus  fit  cd  icqua- 
lis  a  b »  cui  defic  ad  complendum  quadra- 
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tum  fuperficies  h  d  ,  ita  vt  ex  c  h  rurfus  in 

h  d  fiac  idem  g ,  &  b  erit  in  vtroque  Cafu 

nota  res  :  fcilicet  in  primo  e  k,  in  fecundo 

dimidium  c  h  cum  e  a  quae  poceft  in  fuper- 

ficiem  fl  pofiralc,  dodrancelc.  Quia  ergo 

h  c  ad  e  k  ell  vt a  k  ad  d  h  ,  erit  h  c  ad  e  k 

duplicata  ad  proportionem  mediae  a  e  e  k  ad 

mediam  inter  h  c  &  h  f.  Sit  igitur  m  me- 

dia  intet  h  c  &  c  k,  igitur  h  c  adm,  vt  me- 

diae  incer  a  c  e  k,  qua:  fit  n  ad  mediam  inter 

h  e  h  e  f,quae  lic  o,igitur  h  c  ad  m,vc  n  ad  o. 

Ec.erunc  cres  otdines  coniun&i  adduoex- 

trema  e  k,n,e a,e  k,m,h  c,  Sc  h  c,o,h  f. 
Et  rurfus  cum  dixeritquis  diuifia  binc, 

&  fuit  c  d  dirTerencia  partium ,  ex  qua  in  c 

e  mediam  incer  parces  producicur  f  :  dico 

quod  habebo  r.quad.  quad.p.quarca  parce 

«juadrati  facqualia  quadracis  numero,  qua- 

draci  dimidij  a  b,  &c  ideo  f  non  poteft  exce- 

dere  quadratum  dimidij  a  b  ,  feu  quartam 

partem  quadrati  a  b,  veluc  fi  a  b  fic  8.  e  b, 

f  b,  b  a,  bc,b  o,  i  .quad.  quad.p.9.  sequalia 

r£.  (  quadraco^.  dimidij  a  b^Xquadracis  fci- 

licet  :  quare  res  eric  $£.v.8.  m.v-55'  &du- 

plum  eius,id  eft  ^i.v.3  2.m.^..88o.erit  qua- 

titas  c  d  differentia:  partium.  Et  ided  pro- 

blema  eft  vt  cum  fciam  quantitatem  a  b, 

&  modum  inueniendi  produ&um  ex  cdin 

c  e,vc  fit  aequale  f ,  fi  inuenero  modum  vt 

ex  c  d  in  produetum  b  c  in  a  cquod  eft  qua- 
dratum  c  e,  fiat  idem  f,  inuentum  erit  ca~ 
pitulum.  Sed  variantur  partes  fcilicec  c  d  & 
c  e  in  vno  &  altero  problemate. 

Rurfus  cumex  c  d  difterentia  parcium  in 
produtftum  a  c  in  a  b  fic  f,  &  b  c  fit  aequa- 
Jis  a  d  eric  vt  ex  a  c  in  a  d ,  Sc  poft  produdo 
in  c  d  fiac  f.  ergo  fi  c  d  efiet  media  propor- 
tione  incer  a  c  8c  a  d  ,  eflet  a  c  diuifa  in  d 
fecundum  proporcionem  habencem  mediu 
&c  duo  excrema :  &  fi  produ&um  iic  eflet, 
ellec  cd^.  cu.  f,  &  quoniam  produ&um  a  aflumatur d e  dupla d a,&  d  f  quadrupla ei- 
cin  a  d,efcfemper  in  aliqua  proporcione  dem  quadratum  igiturdeeft  a-qualequa- 
cum  quadraco  c  d,  vel  maions  vel  minoris,  druplo  quadraci  d  a  ,  &  quadratum  c  d  eft 
&  ea  fumicur  in  aequali  propordone  femper  aequale  quadracis  c  e,  e  d  &  duplo  c  e  in  e 
a  b  1.  quad.  p.  numcro  rerum  lineas  diuifae     d ,  lgicur  duplum  d  cin  e  c,  &  etf  d  f  in  c  e 

cum 


sequalibus  quadraco  eiufdem.*  aut  1.  qnad. 
p.quadrato  numeri  linea:  diuilae  arquahbus 
rebusin  criplo  numeri  rerum  vc  li  linea  di« 
uifa  fic  io  habebo  i.quad.p.iorebus  aequa- 
lia  100.  vel  i.quad.  p.ioo.  aequalia  jo.  re- 
bus ,  Sc  aeftimatiofemper  eric  eadcm.  Ec  fi 
quadracum  c  d  fitduplum  auc  criplura  pro- 
ducTo  a  cin  a  d  habebimus,  id  eft  quad.  p« 
snultipiic.  eiufdem  numeri  rerum  aequalia 
multiplica  quadraci  eiufdem  numeri ,  aut 
1.  quad.  p.  quadraco  numeri  eiufdem  lineae 
diuifae  sequalia  rebus  duetis  per  conuerfum 
proporcionis  p.  2.  Exemplum  in  quadiupla 
proporcione  ancea  fuic  1.  quad.p.io.  rebus 
aequalia  100  vel  1.  quad.p.i  oo.aequalia  30. 
rebus,hic  habeboi.quad.p.4o.rebus  aequa- 
lia  400.  vel  1 .  quad.  p.i  oo.aequalia  60.  re- 
bus,  qui  numerus  producicur  ex  4.  numero 
proporcionis  ,  &  2.  alTumpto  ex  regula.Et 
res  feuaeftimatio  eft  eadem,vel  fi  ptodu6tum 
fuerit  multiplex  quadrato,afiumemus  con- 
trario  modo  ,  vel  1 .  quad.  cum  rebus  fum- 
ptis  fecundum  illam  partem  aequalia  parti 
eidem  quadraci  lineae diuifae :  vel  i.quad.  p. 
quadrato  eiufdem  lineae  diuifae  aequalia  re- 
bus  duplo  p.  proporcione  eadem  lineae  diui- 
fs  :  &  res  redit  ad  idem.  Ec  exemplum  eft 
clarum. 

Ex  quo  tandem  patet  quod  aflumpta  a 
b,  vtin  praefenti  capiculo^quae  fic  12.&  ex 
cd  difterencia  in  productum  a  c  in  c  b  fiaC 
8.  habemus  1 .  cu.  p.  4.  a?qtaalia  $6.  pof.hoc 
enim  demonftratum  eft.-  Eigoa  c  etit  diui- 
fa  in  d ,  eo  modo  vt  ex  a  c  in  a  d  inde  in  d 
c  fiat  8.  &  rei  aeftimatio  erit  dimidium  c  d: 
crgo  c  d  duplumaeftimationis ,  &  relldui  di- 
midium  a  d  vcJ  b  c,  fi  ergo  c  d  ellec  cu. 
8.  id  e(ti.  eric  d  a  ^.5. m.  8c  c  a^i.    p.i.  Sc 
ide6  cotaa  b  ^.zo.Si  quisergo  dicatfacex 
^t.  20.  duas  parces,  ex  quarum  dudcu  re- 
6tanguli  earum  in  difFerenciam  fiunc  8-  ha- 
bebisparces  bc^.j.m.i.c  a  ^.^.p.i.pro- 
dudtum ,  quarum  eft  4.  quod  dudtum  in  e 
d,  quae  eft  difterentia,&  eft  2.producit  8.Et 
habebimus  1 .  cu.p.4.  aequalia  5.  rebus.  Ec 
fundamentum  a  b  eft  potentia  tafttum  ie« 
the.Siergo  u  cu  p.^.aequatur  7.1-ebusres 
poteft  efle  1.  &  2.  vtpalam  eft.  Ergo  li  cd 
ponatur  2.  habebimus  pofita  d  a  i.pof.  1. 
quad.  p.4.p»f.  prodUclum  a  c  in  a  d,  &in  e 
daequalia6.  &eritad  t.  Et  fi  ponatut  c  d 
1.  habebis  u  quad.  p.i.pof.aequaliaii.igitur 
a  d  eft  2.  quandoergo  cd  eft  2.da  eft  i.& 
quando  cd  eft  i.d  a  eft  2.  Ssd  fuppofita  pri- 
maratione  quod  ex  a  c,  c  d,  d  a  in  continua 
proportione  fiat  8.  Sc  c  d  fit     cu.  8.  (cili' 
cet  2.  fi  ergo  c  d  quadratum  eflet  quadru- 
plum  recTangulo  a  c  in  a  d  hoc  habet  rt- 
tionem  hoc  modo,  quodenim  fitexacin 
ad  eft  aequaleei  quodfit  ex  c  d,  dainad 
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cum  quadratd  e  c  eft  aequale  quadruplo  c 
d  in  d  a ,  id  eft  ei  quod  fit  ex  f  d  in  dc  fe- 
meI,hoc  autem  eft  aequale  ei  quod  fir  ex  f 
din  c e&  ed  ,detra£to  igitur  communi  eo 
quod  fit  ex  fdinee  relinquetur  quadtatum 
e  e  arquale  ei  quod  fit  ex  f  d  in  d  e,  eft  au- 
tem  f  d  quadrupla  d  a  &  e  dupla  eidem  d  a, 
igitur  c  e  poteft  in  octupfom  d  a.  Ponatur  er- 
go  e  a  qualifcunque  numerus  puta  i  o.  cum 
ealit  triplum  da&ce^.  oftupli  quadrati 
da  erit  totaca  5.p.^i.8-in  numero  rerum> 
&  hoc  aequatux  i  o.  igitur  res  fcilicet  d  a  eft 
diuifo  10.  per  3.  p.  1^.830.  rh.5i.800.ergo  c 
d  refiduumerit  10.  m.io.extota  igitur 
a  c  in  d  a  fit  300.  ni.  fy.  80000.  &  hoc  eft 
quarta  parsquadraticd ,  fcilicet  1200.  m. 
^.320000.  ficut  proponebatur. 

Rurfus  dicamusquod  quadratumcdad 
fexcuplum  eiquod  ex  c  a  in  a  d  aflumad  f 


~i  t 


A  a. 
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fexcuplam  ,  vt  in  priori  quadruplam  d  a, 
&  fimiliterd  e  mediaminter  d  f  &  d  a,nam 
&  in  priori  conftitutione  d  e  fuic  media  in- 
ter  f  d  &  d  a,  &  affumarn  g  e  aequalem  c  d, 
ficut  in  priore ,  fed  e  g  fuic  ibi  ipfa  e  f ,  hic 
autem  eft  minor  eo  quod  proportio  eft  ma- 
ior  quadrupla ,  &  tunc  quadratum  d  e  eft 
fexcuplum  quadrato  d  a,  quia  eft  aequale 
ei  quod  eft  ex  f  din  d  a ,  igitur  ex  fuppofi- 
to  quod  fit  ex  d  g  in  c  e  cum  quadrato  c  e 
eftfexcuplutTs  cd  in  d  a,feu  aequale  ei  quod 
Bc  ex  c  d  in  d  f ,  feu  quadrato  d  f  cum  eo 
quod  fit  ex  d  f  in  f  e,diuidamus  eigo  vtrarv* 
que ,  &  fient  partes  (  vt  vides  )  auferan- 
tur  vtrinque  quadrata  ef  &  duplum  d  ein 
e  f,  relinquentur  d  fin  f  e ,  &  quadratum  e 
d  sequalia  quadrato  c  f ,  duplo  c  f  in  f  e ,  & 
duplo  c  find  e,at  d  f  inf  e  eft  aequale  ei 
quod  fit  ex  e  f  in  f  e,  &  d  e  femel  eo  quod 
d  f  eft  aequalis  f  e  &  e  d  iunctis ,  igicur  qua- 
dratum  e  d  eft  aequale  ei  quod  fit  ex  c  f  in 


d  f  in  fe  * 
Quad.  e  f  + 
Quad.  e  d. 

Duplum  d  e  in  e  f  * 


Quadratum  e  f  * 
Quadratum  C  f 
Duplum  c  f  in  f  e  * 
Duplum  d  e  in  e  f  * 
Duplum  c  f  in  d  e  * 


c  in  f  e,  &  e  d,  &  eft  tota  e  d.  Quadratum 
autem  e  d  eft  aequale  fexcuplo  quadrati  d 
a,igitur  quod  fic  ex  e  f  in  c  d  eft  fexcupLum 
quadrati  d  a.  Ponatur  ergo  d  a  1 .  pof.d  fe- 
cit  (?.  pof.  tota  f  a  7.  pof.  fi  ig"Ut  ponatur 
c  a  10.  vt  priuseritef  io.m.y.pof.  cdau- 
tem  1  o.  m.  i.pof.  duc  inuicem  fient  100.  m. 
80.  pof  p-7-quad.xqualia  fi.quad.&itavi- 
des  quodrcs  reducitur  in  quouis  cafu  ad  1. 
quad.  cumquadrato  numeri  pt.opofiti ,  & 
numerus  rerum  femper  fit  ex  nuroero  pro- 
pofito,  vtpote  10.  innumerum  proportio- 
nis  p,  2.  proportiq  fuitfexxupla,  Sddeoad- 


dito  2.  fiet  8.  &  pofitiones  80.  ergo  re" 
ducetur  ad  regulam  de  modo  fic.  Proponi- 
tur  lineaac  io>  &  proportio  f:xcapk,ad- 
de  2.fit8.  ducin  10.  fit  80.  accipe  dimi- 
dium  &  eft  40.duc  in  fe  fit  1  (Jco.aufer  1 00. 
quadratum  10.  relinquitur  1500.  cuius 
derra&a  a  40.  efficit  40.  m.  1 500.  quan- 
tiratem  d  a.  Ergo  vt  ad  rem  deueniam  Ci 
quisdicati.cu.p-4.3equatur  12.  rebus  ,  ca- 
piam  a  bduplum  12.  &  eft  48.  &f 
corpusduplum 

4.&eftS.&di-  £      * .  g  i 
uidara  a  b  per        \        V  ~t' 
aequalia  in  fy. 
1 2.  &  addam 
&  minuam  1. 
pof.  &  fiat  e  b 

fy.  I2.p.I.pof. 

ae^i.12. 

m.i.  pof.  &  produ&um  eritu-  m.  1.  quad* 
ducamque  illud  in  e  d  difterentiam  a  e  &  t 
b,  fada  db  aequali  ae,  &  fient  24«  pof.p.2. 
cub.  squalia  8.  igitur  i.cub.p.4.3equalis  1 2, 
pof.  cum  ergo  dimidium  e  d  iit  rei  aeftima- 
tio,  &  totaa  b  numerus  aut  potentiarhe- 
te,  erit  primum  vc  a  g  fic  numerus  aut  po- 
tentia  rhete.  Inde  vt  cum  ex  e  b  in  b  d  & 
inde  ,  fiat  vt  dixi  f  fuppoiita  b  d  numer© 
vtpote  i.erunt  quadrata,  &  resaequarra  8 
hocenim  eft  fuppofitum»  &habebimus  i- 
quad.p.i.pof.sequalia  2.  " 

Conftac  autem  quod  propoitio  cubi  c  b  Ccn 
ad  parallelipcdum  c  b,  b  d,  d  c  eft  femper 
veluti  quadraticbad  reaangulum  e  c  din 
d  b,  quare  c  bad  lacus  parallelipedi  eiufdeiu 
fubtriplicata  ei  qu^  eii  quadrati  c  b  ad  re- 
dlangulum  c  d  in  d  b,  atc  b  ad  inediam  in* 
ter  c  d,  d  b  fubduplicata  ei  qu*  eft  quadrati 
e  b  ad  rectangulum  c  d  in  d  b ,  lateris  igi- 
tur  folidi  c  b,  c  d,db  ,  ad  latus  reaanguii 
e  d  in  d  b,  eft  vt  ^.quad.4^  ad  ^i.cu.4^-. 

Cum  volueris  diuidere  b  a  vt  proportio 
eiufdem  ad  reclangulum  ad  in  d  b  ,  fit  vi- 
ginti  quadrupla,gratiaexempli3diuide  qua- 
dratumbaper  24.  &  quod  exit  detrahe 
ex  quadrato  dimidij  b  a,  &  refidui  addi- 
ta  &  detradaa  dimidio  oftendit  partes ,  vc 
fiabfit  10.  ducam  infe  fit  roo.  dmido pef 
24.exit  4^>  detrahoex^^.  quadrato  a  g 
relinquitur  2of »  cuius  i^.addita  5.  dimidio 
10.  &  detra&a  oftendit  partes  vtpote  a  d> 
d  b,  &  habeturex  Euclide.  Iam  vero  con- 
ftituatur  a  b  quadratum  7 .  &  a  e  1 .  &c  a  d  4. 
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&  fic  e  h  du- 


eric  ergo  ae  7.  a  f  i,  ag  2. 
plae  a,  &  ccit  qt..  28.  V-  fit  numerus  K  b,fic 
ergo  cubus  a  c  p.  6.  atqualis  7.  rebus  ,  &C 
item  cubus  a  g  p.  eodem  numero  6-  arqua- 
lis  7.  rebus.  Quia  ergo  a  b  eft  7.  erit  corpus 
a  b  pofita  af  altitudine  &  re  7.  res  ,  hoc  au- 
tem  corpus  «quale  eft  1.  eu.ideft  eubo  a  f 
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cum  b,  efl  autem  i  gtiorao  1  c  b  f  iuxta  al- 
titudinem  a  f ,  &:  fimilicer  corpus  ex  a  b  in 
a  g  eft  cequale  gnomoni  1  d  b  g  in  a  g  >  cum 
cubo  a  g,  quare  gnomo  1  d  b  g  in  a  g  eft  6 . 
Igitur  diuifa  erit  bifariam  a  bfuperficies,  vt 
ex  latere  vnius  partis  in  reliquam  flat  ieu  b, 
Ec  item  diuifa  erit  bifariam  e  h  irH  a  per 
aequalia,  vtex  a  f  &  a  g  ,  ductis  in  quadra- 
tum  a  e,  feu  produdtum  a h  in  a  e  fiant  7. 
res  :quia  a  b  iam  fupponitur  7.  &  a  f  &c  a 
g  res.  Et  rurfus  diuifa  erit  c  h  bifariam  in 
f  &  in  g,  vt  produdtum  b  f  in  f  e  fit  aequa- 
le  gnomoni  1  c  b  f  &c  in  g,  vt  produdtum  1 
g  in  g  e,  fit  aequale  gnomoni  1  d  b  g.  vnde 
vnum  quodque  horum  per  primam  par- 
tem  huius  ductum  per  differentiam  a  me- 
dietace,  id  eft  h  f  in  f  e  per  f  a  ,  &  h  g  in  g 
J>er  demon-  e  per  g  a,  producit  eundem  numerum  kfeu 
Jlrat.$.  fecu-  b.  Iam  vero  fit  cubus  &  8.  aequalis  Srebus 
diMem.  res  1.  erit  vt  ducasi.  dimidium  2.  in  fe 
*Art,m*g!*'  triPnca  &  s.deducitoiumero  rerum, 
rclinquicur  cuius  rc.  m.  1.  dimidio  prioris 
aeftimationis  ^.5.  m.  r.  eft  feeunda  seftima- 
tionis  ^.5  .rh.  1 .  eft  fecunda  aeftimatio-  Po- 
nam  ergo  f  numerum  8.  &  a  b  2.  primam 


£  num. 
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arftimationem,  &.  bd  y..  y.m.  i.fecundam 
asftimationem ,  &  ideo  pofita,  b  c  erit  c  d 
3^.20.  dupla  ipfi  c  d,&  a  e  iji.j.  m.  1.  aequa- 
lis  b  d,  ponam  ergo  a  d  i$i.  5.  p.  1.  pof.  ae 
^t.  5.  m.  i.pof.  dudtee  inuicem  producunt  j. 
m.  1.  quad.  ducoin  a  b  fiundo.  pof.  m  2. 
cu.  acqualia  8.  igitur  1 .  cu.  p.  4.  sequaiia  5. 
&  rescfteadem  2.  &  ^t.  5.  rh.  i.ergofub 
eifdem  arftimationibus  fit  tranfitus,  fed  non 
fine  cognitione  prioris  aeftimationis  per 
quamdeuenio  adfcientiam  d  e,  quae  eft 
20.  Diltum  eft  etiam  fupra  quod  ficapiam 
duplum  numeri  rerum  ,  &c  cft  j^.  3  2.  Sc 
diuidam  in  Ri.  8.  p.  1.  pof.  &c  ^t.S.m.  i.pof. 
fiec  8.  m.  1.  quad.  &c  du6fcoin  2.  pof.  fient 
16.  pof.m.2.cu.aequalia  16.  &  redibit  ad  1. 
cq.  p.  8.  sequalia  8.  rebus.  In  hac  igitur  per 
non  nota  inuenitur  aliquid  nouum  in  illo 
per  nota  inuenitur  aliquid  ,  fed  eft  idem, 
nam  c  d  fupponitur  in  priore  32.  hic 
^i.  20. 

Rurfus  proponatur  duae  fuperficies  a?qua- 
les  rectangulaea  bc d &c  c  ef  g,&; fintarqua- 
les  numero  rerum  ,  &c  fint  quadrata  in  eis 
c  h  k  d  &c  e  1  m,  ita  vt  ex  latere  iJlomm 
in  reliquum  fuae  fuperficici  fiat  numerus 
idem  ,  qui  fic  .n.  conftat  igitur  tam  c  e 
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quam  c  a  efie  rei  aeftirnacionem ,  cumque 
ejc  c  e  in  1  g  fiat  n,  &c  ex  c  h  in  h  b  ,  idem 
n,  fient  etia.v  ex  g  m  in  m  e  ,  &  ex  a  h 
in  b  d ,  quare  g  m  ad  a  h  duplicaca  ei  quce 
eft  h  c  ad  c  e  :  igitvjr  pofita  g  m  prima,  a  h 


a 
b 
c 
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quarta,  c  h  fecunda,  c  e  tertia  ,  erit  ergo 
quod  fitex  prima  &c  terciain  tertiam,  lcili- 
cec  fuperficies  e  g,  squalis  ei  quod  fic  ex  fe- 
cunda  &c  quarta  m  fecundam^fcilicetfuper- 
fictes  a  d.Et  rurfus  quodfic  ex  prima  inquar- 
dratum  tertiae  asquale  ei  quodfit  ex  quacta 
in  quadracum  fecundae.  Couftituetur  igitut 
proWenm  fic:Sunt  quatuor  quanti- 
tes  oudinatim  a  b  c  d,quarum  pro-  \ 
portio  a  ad  d  eft  duplicata  ei  qux  | 
eft  b  ad  e :  &c  quod  fit  ex  a  c  in  c  eft 
sequale  eiquod  ex  d  b  in  b,&  quod 
fit  ex  a  in  quadratum  c  eft  aequale 
ei  quod  fit  ex  d  b  in  b.  Ex  quibus  fequicut 
quarcu,qu6d  proporcio  eius  quod  fic  ex  a  in 
quadratum  c ,  ad  id  quod  fit  ex  a  c  in  c,cft 
veluti  eius  quod  fit  ex  d  in  quadracum  b 
ad  id  qued  fit  ex  d  b  in  b.  Et  permutando 
etiam,  fedilbd  eftperfpicuum  cumfupro- 
portio  zqualis  ad  squale. 

Dico  przterea  qu6d  regula  Artis  ma- 
gnse  quxdocet  aftbmere  radicem  aggiega- 
ti  ex  numerorerum  ,  6c  numero  arquatio- 
nis  diuifo  per  illam  ^i.  iola  eft  generahs  illi 
capitulo,  &c  eft  demonftrata  ibi.  Eteftori- 
go  eius  ex  triangulo  orchogonio  nam  ii  fit 
cubus  b  c  ajqualis  rebus  iuxta  numerum  a 

d,  Sc  numero  g  ,  erit  ergo  ex  communi  aui- 
mi  fencentia  g  ex  b 

c  in  gnomonem  c  d   _0 

e,  fiat  ergo  b  f  qua- 
dratum  asquale  c  de 
gnomoni,e< itque  cu- 
bus  b  c  ,  aequaUs  b  c  p 
in  a  d  b  f ,  fed  qua- 
dratum  b  c  ,  quod 

eft  a  b,  acquale  efta  d  &  h  f ,  igicur  fatera  a 
d  5c  b  fcbntinent  reAum  contenfum  b  c. 
Ha°c  igicut  sftimatio  iacisfacit  in  omni 
asquatione  feu  numerus  rerumhc  paruus 
feu  magnus. 


G  A  P  V  T  XLI. 

Ve  difficillimo  yroblemate  quod  facil- 
limum  videtur. 

Nlhil  eft  admirabilibus  qiiam  cum  fub 
facili  quaeftione  latec  difficiUimus  fctu- 
pulus  ,  huiufmodi  eft  hic  :  quadvaturaa  b 
cum  latere  b  c  eft  1  o.  &  quadratum  b  c 
cum  laterebd  eft  8.  quarricur  quantum  iit 
vnum  horum  feu  Iatus  ieu  quadratum; 
Quia  ergo  a  b  c  eft  10.&  a  b  1.  quad.  erit 
b  e  10,  m.  1.  quad. 
igitur  bc  100.  m.20. 
quad.  p.  i.quad.  quad. 
igitur  c  b  d  erit  100. 
m.  20.  quad. p.i.pof. 
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p.i.quad.quad.&  hr'  J*'  nnn  ,  [ 
eftaequale  8.  quare  1.^  J> 
quad.  quad.  p.  92. 
aequatur  2o.quad.  m.i.pof.  adde  19.  qiiad, 
vtrinquc  fient  r.  quad.  quad.  p.  icj.qua- 
drat.  p.  92.  arqualia  59.  quad.  rh.  i.pof. 
detrahe  i^,  erunt  i.quad.  quad.  p.  19. 
quad.  p.  90^-  aequalia  59,  quad.  m.  1.  pof. 
m.  1-^-,  inde  adde  2.  pof,  p,  1 ,  quad,  vtrin- 

quc 
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que  vt  in  Arte  magtia  ,  &  videbis  difficil- 
limam  quaeftionem. 


Capvt  XLII. 

T>e  duplici  &cjtmtione  comfstranda  ift 
tafitulo  cubi  &  numeri  &qt*a- 
lium  rebus, 

ET  proponatur  cubus  &  4.  sequales  6. 
ebus,  &  rei  aeftimatio  eft  2.  &  altera 
1^.3.  m.  1.  &  rurfus  ponatur cubus,  &  ic. 
squalia  9.  rebus  >  &  aeftiroatio  eft  idem  2- 
altera  ^i.6'.m.i.&  manifeftum  quod  prior 
aeftimatio ,  fcilicet  maior  fatisfacit  diuerfis, 
im6  infinitis  problematibus.  Atin  reliqua 
fien  nullo  modo  poteft  ,  vt  neque  in  vna 
ciim  neutra  fuerit  numerus  velut  pro  1  .cu* 
p.i2.aequalibus  34.  rebus  ^.p.^i.y.  neque 
3.m.  ^.7.  nam  pofita  re  vtpote  3.  m.fy.j. 
cubus  eftfemper90.rn.4i.8092.ergo  ^i.no 
poteft  continere     nifi  34.  vicibus,  igiturj 
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1  cu.  p.  4.  aequa- 
lis  6.  pof.  k*  nu- 
mer.4. 

1.  cu.  p.  1  o.aequaiis 
9.  pof.  k.  num.10. 
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cu  bus  ille  cum  numero  non  poteft  iquari 
alteri  numero  rerum  quam  3  4.  &  hoc  eft 
valde  admiratione  dignura  Difpofitis  ergo 
f  d  &nlaequahbus  j  fcilicet  4.  quadrato  2. 
&  ab^.  3.  m.i.&  m  0^.6.  m.  1.  ponarn 
a  aeqtialem  g  d,  b  aequalem  b  c,  caequalem 
g  h,d  aequalem  a  b,  e  aequalem  a  q,f  aequa- 
lem  m  o,g  aequalem  n  f.  Ex  his  fequuntur 
quinque  principalia.  , 

Si  quadratum  a  auferatur  ex  numero  re- 
rum  ,  &  cum  refiduo  diuidatur  numerus 
aequationis  prodibit  ipfum  a  communis 
aftimatio,  veluti  i.cu.  p.4.  aequatur  6.  re- 
bus,  &  i.cu.p.io.aequatur9.rebus,&com- 
munis  aeftimatio  quaeeftaeft  2.  duco  infe 
fit4.detraho  ex  <S".&  p.numeiis  rerum ,  re- 
linquuntar  l&  5-diuido 4.numerum aequa- 
tionisprimac  per  2.&  10.  numerum  aequa- 
tionis  feeundae  per  j.exit  2.  in  vtroque  fci- 
licet  ipfum  a 

Sequitur  etiam  quod  cum  ex  didtis  fiant, 
ex  g  &  c  in  quadratum  a  k  ,  &  k  numesi 
lx  fm$  40.  aequationis ,  vt  fit  g  ad  c,  vt  q  ad  ty.&  quia 
■r  quod  fit  ex  e  in  quadratum  a,  eft  aequale  ei 
quod  fk  ex  b  in  quadratum  d  ,  &  ex  g  in 
quadratum  aaeq.iale  ei  quod  fitexein  qua- 
dratum  f »  erk  quod  fic  ex  b  in  quadratum 


d,adid  quod  fic  ex  e  in  quadratum  f ,  velut 
c  ad  g.  Et  eft  probatum  exemplum  ex  ji. 
m.  $t.  24.  quod  eft  quadratum  f  in  37- p. 


fit 


10. 


Rurfus  quia  quod  fit  exc  &  a  in  a  eft  Cerf. 
aequale  ei  quod  fit  ex  b  din  d,&  ex  g  a  in  a,  Pereandem^ 
ei  quod  ex  e  f  in  f ,  erit  quod  fic  ex  b  d  in  d 
adid  quod  ex  e  f 

4.p.?i.i2.i.^.3.m.i, 
2.  b       c  d 
a.e        2  f 

■t.e.m.& 


in  f,  velut  c  ad  g, 
fic  enim  ex  b  d  in 


2t-. 


d  ^i.  12.  &  ex  e 
fin  f  ^.75.  &eft 
proportio  vt  i.ad 

Cumquesefhmaciof vt  dixi )  nonpotue-  Cor.4. 
rit  erte  communis  pluribus  numeris  rerum, 
&  numeris  ajquatiouis  commutabitur  ne- 
ceflario  ,  fi  fuerit  bmomium  in  fuum  reci- 
fum  3  &  ita  habebis  &  fecundam  afquatio- 
nera  &  numerum  communem  qui  erit  ide> 
velut  1 .  cu.  p  .1 1 .  aequalis  3  4*  rebus :  non  fe 
offert  primo  illa  pars  quae  du<fta  in  fy.  alte- 
rius.  efficit  i2.fed  efttamen  iS.  p.^.ij2. 
aliaeft  16.  m.Pz.25  2.  cuiusi^.  eft.3.  m.ip. 
cum  ergo  habes  ?.m.  ^l.  duc  infe&  rit  16. 
m.  ^..252.  &quia^i.  eft  fexta  pars  ^i.252. 
ideo  Oportet  aflumere  numerum  fexcar5lurri 
ad  3.  &  eft  18.  cum^i.2  52.perp.&  addere 
ad  16.  rn.^i.252.  habes  34-ad  vnguem.  Ec 
viciflim  fi  habueris  p.Ri.?-  hab&bis  qua- 
dratum  16.  p.  J^.  252.  &  ita  reliquus  erit 
fexcuplus  ad  ^.p.i^.y.fed  i^.erit  m.ideoque 
1 8-  m.  ^i.  25  2.  &  ka  viciiiim  inuenies  ex 
arftimarioue  partes  }  vna  eritquadratum, 
alia  erit  multiplex  vt  $i.  radicis  ,  fed  con- 
trario  modo  binomium  pro  recifo  »  &  reci- 
fum  pro  binomio. 

Iam  ergo  habes  duos  ordines  aeftimatio-  csp.5 
num:primuscumeadem  aeftimatio  eft  com- 
munis  aliis  numeris  reruro  &  asquationum, 
&  inuenire licet  iilos  ducendo  infe,detra- 
hendoque  a  qUouis  numero  >  &  cum  refiduo 
diuidere  alium  numerum  ,  vt  prodeat  ea- 
dem  aeftimatio :  vt  in  primo  «orollario.  Se- 
cundus  ,  cum  xftimatio  eft  binomium  vel 
reeifum,  &  ducitur  infe,  &  detrahitur  a 
numero  ahquo,itavt  refiduum  habeat  ean- 
dem  proportionem  ad  partem ,  qus  eft  nu- 
meius,  quam  y..  qua;  eft  pars  quadrati  ad 
^i.quzcft  parsseftimationis:  &  illapropor- 
tio  eftduplum  numeri  aeftimationisfemper, 
ideo  numerus  ille  eft  femper  duplum  qua- 
drati  numeri  asftimationis  ,  vt  in  quarto 
feu  praecedenti  corrolario  :  velut  fi  nu- 
merus  aeltimationis  fuerit  2.  eric  talis  nu- 
merus  8.  fi  3.1  8. fi  4.3 2. &  itadeinceps,re- 
liquus  autem  numeras  erit  compofitus  ex 
quadratis  partium  seftimatianis ,  vt  fi  par- 
tes  fint  3.  p.^.7.  vel  m.  ^i.7.  erit  \G.  igitur 
totus  numerus  erit  34.  Eigotertius  modus 
qui  quaeritur  erit  diuerfus  ab  hisj&noneric 
per  viam  recifi  &  binomij5neque  vt  eadem 
sftimatio  feruiat  pluribas ,  velut  in  margi- 
ne  vides^quod  fingulis  funt  duae  aeftimatio- 
nes  in  1  .cu.p.20.aequali  1 5 .pof.neutru  eon- 
tingit,  non  primum^quia  a.eft  roinus,  &3< 
eft  maius  ,  neque  poteft  efle  pars  numeri. 
Nec  fecundum ,  quia  oporteret  vt  addito  t. 
vel  10.  ad  1  s .  ^t.  iG.velif.  diuidendo  20. 
produceret  idem  1.  vel  io-  &  non  fit ,  nani 
exeunt4.  vel  5. 

i.cu.p.4' 


42  o      De  Regula  Aliza , 


i.  cu.  p.41    2.    6.  pof.     5.  m.  1. 

1.  cu.  p.6.    z.    7.  pof.  1. 

i.cu.  p.8.    z.    8.  pof.      5.  m.  1. 


1.  cu.  p.i  z. 

34.  pof. 

3.  p.  Si. 

7- 

3.  m.i^ 

7- 

1.  cu.p.20. 

15.  pof. 

C  a  p  v  t  XLIIL 

J>e  comparatione  mmeri  &quationis  ad 
partes  numeri  rerum* 

Slt  a  b  fuperius  12.  &  ex  b  c  latere  ter- 
ciae  partis  in  c  a  fit  16.  maximum  quod 
elTe  poteft.  Sit  ergo  b  faequalis  a  b ,  &  qua- 
drata  fuperficiesge,  ex  cuius  latere  in  refi- 
duum  e  f  fiat  8 .  !k  hsec  diuifio  eft  quam 
quaerimus.  Sit  ergo  b  k  s  cuius  tertia  pars 


f 


XI 


fitquadraturo  bh,excuius  latere  in  refi- 
duumedet,  fiat  8.  erit  ergo  b  1  cu.  4.  b  h 
^i.  cu.  16. 1  Ic^t  cub.  iz8.  qua  du&a  in  b  1 
fit$i.  cu.5 12.  fcilicet  8.  Igitur  tota  b  k  efl 
cu.45  2.  Habemus  ergo  duo  nota  b  c  in  c  a> 
fed  prodttftum  non  eft  8.  b  1  ini  k ,  quorum 
produ&um  eft  8.  fed  b  k  non  eft  1 2.  &  b  g 
inef  ,  &  eft  8.  &  b  f  12.  fed  non  eft  nota 
diuifio  fa£ta  in  e.  Proportio  ergo  a  c  ad  k 
1>  eft  vt  quadrati  b  c  ad  quadratum  b  l,qua- 
re  vt  b  c  ad  b  1  duplicata :  cum.vero  propor- 
tio  folidi  b  c  in  c  a>  fit  dupla  ad  folidum  ex 
b  1  in  1  k,  erit  c  a  ad  1  k  velutquadrati  pro- 
portionis  ad  ^i.  cub.  quad.  quad.  propoi- 
tionis,  &  b  c  ad  b  1,  vt  proportionis  ad 
cu.  quad.  proportionis.  Proportio  autem  k 
1  ad  e  f,  eft  vt  c  b  ad  b  1,  quare  b  e  ad  b  l 

decimi  El  duPllcata  ei  *lU3e  e™  ^l  tetragomci.a  ad  e  f 
tetragonicum.  Habet  ergo  diuifio  bkperl 
h  proportionem  notam  in  omnibus  parti- 
bus  ,  vt  liquet  cum  b  a  diuifa  ih  c :  &  ha- 
bet  etiam  proportionem  notamcum  bf, 
diuifa  in  e  ,  quia  vt  dixi  proportio  k  1  ad  e 
f,  vt  e  b  ad  b  1>  eft  autem  e  g  ad  b  h  dupli- 
cata  ei  quas  eft  e  b  ad  b  I.  Si  ergo  coniun- 
gantur  hs  proportiones  ,  quoioiam  extre- 
morum  componitur  ex  intermediis,  &  ma- 
xime  quod  differentiae  g  &  a  c  eft  xqualis 
differentiae  quadrati  b  c  &  e  f ,  feu  gnomo 
e  m  g  asqualis  differentia:  a  c  &  f  e. 


C  A  P  V  T  XLIV. 

Jguomodo  diuidatur  data  Imea  fecun- 
dum  proportionem  habentem  meimm-j 
ejr  duo  extrema  in  corporibus. 

Slt  data  a  b  diuifa  in  c,  vt  ex  a  3  in  qua- 
dratum  acfiat  cubus  b  c  ,igitUF  bcpo. 
fita  l.quad.  &  ponamus  ab  4.  erit  1.  cu. 


■i- 


quad.  aequalis  64.  m.  3  z.  quad.  p.  4.  quad. 
quad.igitur  ^..radici  i.cu.p.z.quad.a:qualis 
8.  cuius  aeftimatione  habita  quadratum  eft 
quantitas  b  c  quaequaerebatur. 


Capvt  XLV. 

Quomodo  yartes  diuifs  lines  corfo* 
ribus  &  quadratis  inuicem 
comparemur, 

ET  fintde  quadrata  16.  &  decubm^. 
&  compleatur  fuperficies  quadiata ,  &C 
erit  cubusp.  25z.duplo  1 16.  femper  a:qua- 
lis  7  8.  rebus  triplo  numeri  squalis  quadra- 
tis  deiundtis :  Et  hocex  reguJa  pofita  a  c  1* 
pof.  fient  enim  partcs^-  pof.  p.  i^.  v.  15. 
m.^- quad.&-i-pof  m.j^.  y.  1  j.  m.~quad. 
qua;  dedudae  ad  cubos  oftenduntquoddixi. 


4 


Et  rutfus  fi  ponantur  d^e  qnadrata  16.  & 
cqrpora  ex  ^  in  b  c  bis,  bc  b  in  a  b  bis,iJo. 
erit  Icuu^equftlis  2.6,  rebusnumeroquadra- 
torum,  j&  60.  duploproducti  mutui ,  &res 
eft  in  capitulo.  Iam  ergo  ex  hoc  fuppclito 
fciemus  quanta  fit  a  c,  qu^  eft  b  ,  &  paites 
&  ieftimationemcubi  p.zji.aequaliumyS. 
rebus  ,  quo  propofito  accipiemusy78. 
dez$z.  &  conuertetur  qusfitura  /n  dao 
quadrata  qua:  iuncla  faciunt  16.  &  duo 
cubi  qui  funt  116.  Etquia  propofitumeil 
quod  produdtum  vnius  in  alcerum  mutuo 
eft  30.fi  hocfciremus  manifeftsm  elletca> 
pitulum.Sunt  ergoquatuor,quanticasa  c>& 
eft  d.quantitas  d  e,8c  eft  16.  qDantitascor- 
porum  mutuorum,  &  eft  30,  quanmas  cu- 
borum ,  &  eft  1  z6.  Illud  accedit  quoci  f\  di- 
#am  quadrata  fint  z;,  &c  cubi  nou  pocsrunt 

eilc 


Cap.XLVI.  Quomodopr.  cxc.421 


cfTemaiotcs  n^.cubo  5.^.  25  igitur  cum 
neqae  pofiint  elle  minores  31.  7812-7-  du- 
plo,  fciticet  cubi  medietatis  25. qus  eft 
\l.  1 1  -f  vt  fit  circumfcripta  inter  88.  qui 
cft  fy.  fermc  7812-^-oc  I2J.  &  pneter  id 
cum  dko  i.cub.  sEquatur  6.  rebus  p.p.ma- 
nif-ftum  eft  quod  numerus  9.  datur  cubis 
non  parallelipedis ,  vt  etiam  hic,  ideo  eric 
nota  pars  huius  capituli  cubi  &  numeri 
asqualium  rebus.  Et  eft  valde  dignum  con- 
fideratione :  nam  vt  ftatuantur  cubi  arquales 
1  %6, &  quadrata  16,  vt  dictum  eft,  poteri- 
mus  loco  16.  affumere  quemcunquenume* 
rum  minorem  pro  quadratis  vfque  ad  1 4. 
vt  dicamus,  quadrata d e  fint  14,  vei  1 5.  vel 
16.  &  ita  ad  2  5-vfque  &  cubi  finc  1 2(>.igi- 
tur  ex  regula  prsefenti  cubus  p.  252.  aequa- 
bitur  42.rebus  vel4j.  vel  4  S.  &  ita  vfque 
ad  78.  &  ita  in  intermediis  eadem  ratione 
fcilicet  45, 44,  46, 47,  rebus,  &  ita  de  fin- 
gulis,  &  variato  numero  252.  habebimus 
alio.^srgo  habita  hac  regula,habebimusca- 
pitulum  perfe£tum.  Et  tamen  (  vt  dixi)  in 
fuppofitohabemus  partemregulz  notam. 

Et  fane  hoc  eft  (  vc  in  exemplo  manca- 
mus )  iam  notum  quod  fi  quis  dicatcubi  a  b 
bcfunt  116.  quadrata  16.  quod  numerus 
tribuitur  cubis,&  fi  2(>.eflet  nymerus  rerum 
aut  numerus  mutuorum  folidorum,iam  om- 
nia  eflent  nota.  Et  rurfus,fi  dico  quod  5  o.eft 
numerus  folidorum  &  16.  rerum  iam  ha- 
beo  1 .  cu.aequalem  16.  rebus  p.6o.  &  res  eft 
nota.Et  fi  dico  quadrata  funt  2.6.  &  paralle- 
lipeda  ^o.deuenimus  ad  i.cub.quad.p  2028 
<juadp.  3  120.  pof.acqualia  104.  quad.qua- 
drat.  p.  5600.  &  hac  via  non  habemusca- 
pitulum.Ec  mirum  cftquod  cumaflumimus 
3.6.  pro  numerorerum  ,  &  60.  profolidis, 
aut  ^o.hicnumerus  tranfeat  in  cubos  quam- 
uis  tit  mutuorum  folidovum:&  cum  accipi- 
tur  numerus  pro  cubis,  &  quadrata  pro  alio 
numcro,  Jhacc  tranfeant  in  res,  &  numerus 
cuborum  in  refiduurn  rerum  detraclo  cubo, 
quafi  numerus  rerum  componatur  ex  tribus 
cubis. 

C  A  P  V  T  XLVL 

GHtomodo  propofito  reBangulo ,  &  cubis 
laterum  eius  habeamus  totum  cubum, 

ET  proponatur  re&angulum  a  b  puta  4. 
&  cubi  Jatcrum  a  c,  b  d  20.dico  cubum 
notum  efle,  quia  enim  cubi  a  c,b  d  func  20. 
oportetfacere  ex  20. 
duas  partes,  quarum 
^t.  cu.ductac  inuicem 
f  acianc  4.fuperficiem 
a  b,igitur  cubi  inuice 
ductifacient  cubum 
4.qui  eft  64.  partes 
igitur ,  id  eft  cubi  a  c,  bd  funt  16.  cV  4.SC 
ty.cu.earum  funt  latera  a  b  igitur  cubus  to- 
tuseft  20.  p.  yt.  cu.27648.  p.  t$l.  cu.691  2. 
Ec  fi  ponantur  a  c  bd  nota  vtquantitasre- 
rum  &  corpora  abcdiuxta  altitudinem, 
erunt  duo  tantum  ,  quia  fub  numero  rerum 
a  c  b  d  vt  pote  15.  continentur  duo  mutua 
Sc  reliqua  quatuor  fub  a  b  &  c  d  id  eft  fub 
tfo.igitur  ac  &  b  d  numcrus  r«Um  fi  fueiit 
Tm.  ty. 


2  . 

ct 

s 


pacuus  ,  erit  capitulum  per  fe  notum  ex  re 
guta  Artis  ma-  T 
gnae ;  fi  autem  |v  \0 
fuerit  magnus  c  55  ^ 

velutcu.24.re- 

bus  p.5.  tunc  ex  praefenci  problemate  fi pof-, 
fit  reduci  ad  hoc,  vc  fepaientur  mutua  eiit 
propofitum  neceflarium,  fcilicec  vt  accepco 
dimidio^.&eft  27-inuenias  duos  numeros 
qui  producant  2  -f  diuifum  per  rem  ,  &  eo- 
rum  cubifaciant  24.  rh.  2  —  *d  e^  2 1  t  nara 
vt  dixiin  24.continentur  cubi  ambo  a  c  b  d 
&  duo  mucua.  Iftudergonon  eft  perfeno- 
tum :  inuenias  numerum  qui  diuiius  prqdu- 
cat  6.  tanquam  fupernciem  ab,&ipfefit 
aequalis  cubis  a  b  &  c  dduobuiq;  mutuis>aut 
quatuor,  nam  pofitovno  i.pol.  altero  ^-^ 
erunt  1.  cu.  p.  7^  cum  (J.pof  p.  j^r%d  cum 
i2.pof.  p.  aequalia  65.  gratu  exempli, 
igitur  i.eu.quad  p.6.quad.  quad.p.  j^.quad. 
p.2i6.vel  i.cu.  quad.p.  12.  quad.qnad.  p. 
72.  quad.p.21^.  ajqualia  funt  6$,cu.  hocer- 
go  valdeeft  obfcurum,&opoLtcrec  vc  habe- 
ret  ^d.  cu.  Verum  qaia  ponitur  fij.cu.a  c  & 
b  d&  duo  mutua  &  apquantur  duo  cubi  cum 
duobus  mutuis  a  c  &  b  d  in  e  f.vt  nuper  di- 
xijigitur  e  f  q.ia:  eil  res  in  a  c,&  b  d  eft  65. 
at  e  f  in  a  b  eft  6.  res  ex  fuppoiiro  ,  &  in  c 
d  6. res,  quoniam  ab  &  c  d  lunt  aequales, 
quia  funt  fupplemenca  circa  diameu  um,igi- 
ture  f  in  a  b,  c  d  funt  1 2.res,&  e  f  in  a  c;b  d 
65. &  e  f  in  a  c,b  d,  a  b,  cdcomplet  eubnm 
ef,  igicurcubus  e  f-sequatur  n.iebas  p.65. 
&res  eftnota,puta  5.  ex  qua  hab  tiu  efti- 
matio  illa  fac  de  5.  duas  partes  qi.ae  produ* 
cant  rJ.&  erunt  j.&  2.eritergo  res  2 
-j-vel  2^-m.^i-^,(3c  tuec  erit  seftimatio  6$. 
cuborum  sequalium  i.cu.  quad.  p.6.quad. 
quad.p.jrj.quad.  p.n6.  nam6j.  cu.func  in 
vna  1755.U1  alia  520.&  tanturdem  funt  il- 
he  quantitaces,  proba  &  inuenies, 

Ex  hochabetur  quod  cum  i.cu. quad. p. 
quad.quad.p.quad.p.numeroin  cocinua  pro- 
portione  fuerint  scqualia  cubistunc  habebis 
1  .cu.asquale  rebus  duplonumeri  quad.quad. 
cum  numerocuborumi&inuentaaeftimatio- 
nefac  duas  partes,  quae  producant  numeru 
quad.  quad.&  partes  vtriq;  erunt  aeftimatio- 
nes  i.cu.quad.p.quad.quad. p.  quad.p.  nu- 
mero  aeqnalibus  numero  cuborum.  Velut  fi 
dicas  i.cu.quad.p.9.quad.quad  p.8i.  quad. 
p.7  2?.funt  ^qualia  roo.ca.Dicesergo  i.cu. 
acqualis  eft  1  8.  pof.  p.  ioo.  &  reiasftimatio 
cft  ^..v.  cu.5o.p.^.2  2  84.p.^.v.cu.5o.m.^, 
.2284.  Ex  hac  facito  duas  partes  quaeinui- 
cem  du&a;  producant  quaelibet  illarum 
parcium  eft  seftimatio  quinomij  illius  propo- 
fiti.  Ec  proponatur  rurfus  1.  cu.quad.p.  1  2. 
quad.quad.p.7i.quad.p.2i(J.iequalia  jK^cu. 
fuperficics a  b  fit  b  vc  prius,&  fic  5>5.a;quale 
duobus  cubis,  &  quatuor  mutuis  corporibus 
quae  fiunt  exe  f  in  fuperficiem  ac  d  b,adeo 
vtex  e  f  ineam  liat  c>5.igiturad  compkndu 
cubu  deeft^quod  litex  e  f  ina  b,  &  a  beft  6. 
ideo  &  a  b  eft  ^.igitur  quod  fit  ex  ef  m  a  b 
eft  6.res,igitur  i.cu.aequatur^.rebus  P.95.& 
res  eft  5.vtpriusfacde5  duaspartes,ex  qua» 
rum  duclu  vnius  inalteram  fiat  <5.dimidium 
1  2.numeri  quadratorum,  &  eruntpartes  3. 
&,  z.&  ita  i.cub,  quad.p.i  2.quad.  quad.p. 
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7  2.quad.p.2i£.£qualia  95.cub.5i res  eft  3. 
vel  2.experiare  &  inuenies 

Ec  eodem  modo  dicemus  fi  corpus  Hlud 
fit  ex  duobus  cubis,  &  quatuor  muruis  & 
tertia  parce  duorum  mutuorum,  &  fit  gra- 
tia  exempli  105.  tocum  iilud ,  &  quia  ex  c 
b  in  bffka  b  quod  eft  6.  erit  e  g  4,igitur 
e  gin  e  f  4.  res  ergo  i.cub.  e.qualis  4.  rebus 
p.  105.  &  res  eft,  ^.quia  ducendoperpri- 
mam  viam  petuenimus  ad  i.  cu.quadp.14- 
quad.quad.p.84.quad.p.  21 6.  aequaliaio$. 
cu.  Ideo  facieraus  ex  j.  re  duas  partes,  ex 
quarum  du&u  producantur  (J.qui  6.  haben- 
tur  ex  i4.diuidendo  per  2  -7-  numerum  mu- 
tuorum  corporumduorum,vei  ex  2i6.quia 
femper  etit     cu.  eius,  veleciam  diuifonu- 
mero  quadratorum  fciiicec  84.  per  nume- 
rumquad.quad.  qui  eft  14.  &ita  fi  nume- 
ri  erunt  difpofiti  lioc  modo,  vc  fecundus  fit 
talis  pats  terrij  vt  fit  iu.  cu.quarri ,  eric  re- 
gula  generalis,  fed  ica  vt  quanticas  c  g  va- 
riecur,  vt  oporceat  problema  ita  conftrue- 
re*funt  duxquanritaces  ex  quarum  ductu 
producitur  6.  &  aggregacum  cuborum  cum 
duplo  &  fexta  parte  mutuorum  eft  100. 
tunc  inueniemus  fuperficiem  eg  5.  &  eric 
cubus  arquaJis  5.  rcbusp-  100. &  ica  habe- 
bknus  e  f,&  partes  producences  ab,&  hic 
.  eft  primus  modus  &  facilis.  Sed  fi  propo- 
nantur  prius  i.cu.quad  p.  i^.quad.  quad. 
p.  78.  quad.  p.  216.  asqualia  100.  tuncquia 
tu  nefcis  1  00.  quibus  partibus  aequetur,led 
folum  habcs  6.  i^.cu.  3.  feu  quod  prouenit 
diuifo  78.  per  13.  &  diuifo  1 3.  per  6,  exit 
2  4-  abiice  ig'tur  relinquetur  -7  fume  £  de 
«S.relinquetur  5.  &  habebis  1.  cu.  asqualem 
5.  rebus  p.  1 00.  vt  prius  ,  vnde  nota  erit  e 
£  Et  ica  fi  dixeris  r.  cu.  quad.  p.  15.  quad. 
quad.  p.  90.  quad.p.  2i6.«quatur  1  20.  cu. 
accipe  ijz.  ci?.-2i6.  qux  efttJ..  feudiuifogo. 
per  15.  &  diuide  15.  per  6.  exit  2  j-  abiice 
2  remanet-f-  fumedimidium  6.  quodeft  5. 
abiice  3.  ex  6.  relinquicur  3,  dicemus  ergo 
quod  1.  cu.  a?quatur  5.  pof.  p.  120.  igicurres 
eric  ^..cu.^o.p.  ^599. p.^.  cu.60.rn.1-2. 3  59 9. 
hanc  ica  diuidemus  vc  producant  (J.numeru 
primoinuencum  vt  infra  demonftrabimus. 

Notaquod  in  huifmodi  «ftimatione  non 
folum  necelfarium  eft,  vt  numerus  puta 
6$.  vel  9J.  vel  100.  aut  120,  fic  magnus 
comparatione  numeri  rerum  quae  affumiw- 
rur,fed  oportet  vt  res  inuentapoflitin  duas 
partes  qua;  producauc  i^.cub.numeri  acqua- 
tionis  quae  fuit  in  exemplis  affumptis  6 aali- 
ter  quaifitum  eft  falfum  5c  impoflibile. 

C  A  P  VT  XLVII. 

Quod  diuifa  fuperficies  feu  corpus  Utera 
habet  maiora  latert  totms. 

Slt  quadratum  a  b  c  d  feu  cubus ,  &  fit 
diuifum  quomodolibet  in  e  f  dico  qu6d 
latera  c  e  6c  e  <L  feu  cubica  feu  quaJi^a 
paricer  iuncla  funt  maiora  ab  ,  namlatus 
a  f  eft  medium  inter  a  c  &  a  e,igkur  eurn-  a 
c  fit  maior  a  e ,  erit  latus  a  f  maius  a  e,  & 
fimiliter  latus  d  e  mediunrinter  bd  &  df. 
igicur  cum  b  d  fit  maior  d  f ,  erit  lacus 
de  maius  c  b,  ^uare  btera  a  f  f  b  iuncfa 


I 


maiora  ae,  cb  fimul  iunotis,  &  hoc  eft 
quod  voluirous.  Similicer  in  cubo  ,  nam 
latera  funt  media  iecundo  ordine  inter  a  c 
&  ce,  &inter  bd 
&  d  f ,  vt  demon- 
ftratum  eft  ab  Eu- 
clide  in  vndecimo 
Elementorum,  ideo 
erunt maiora  ac  & 
c  b.  Sed  ex  hoc  fe- 
quitur  quodin  cubo 
-squali  rebus  &c  nu- 

mero  aiftirnatio  rei  eft  femper  maior  ^t.  cu. 
numeri :  &c  etiam  quia  talis  sclUmacio  eft 
fy.  cu.  cubi  .qui  eft  maior  numero  cum  fit 
squalis  rebus  ipfis  etiam  vltra  numerum. 

C  A  P  V  T  XLVIII. 

Ve  quadratorum  quantitate  &  mtttuis 
corpribus  cogmtis. 

ANimaduertendum  quod  fi  duo  qua- 
drata  a  b  b  c  fint  nota  vtpote  r  3.  & 
mucua  quatuor  fint  6o.Sc  velimcfficere  cor- 
pora  folida  ad  alcitudinem  totius ,  iila  erunt 
13.  resp.  6o.:equaha  cubo,&  tunc  1 3.con," 
tinebunt  cubosib  bc,  &c  infuper  duo  mu- 
tua :  fedquiaex  capiculo  proprio  fupponitur 
quod  13.  res  contineant 
tria  mutua,  &  60.  cubos, 
ideo  in  xftimatione  qua;- 
renda  fietres  i^.v.cub.30. 
p.^.808^-  p.-y..  cub.  30. 
m.i»2.8o8  y  Ec  ideo  non  erunt  3.  &  2.  ta- 
men  tocum  erit,  cum  aurem  dixero  quodex 
qoadratorum  a  b  b  cjaceribus  fiant  mutua 
30.  tuncerit  c  dlacus  diuifum  alicer  fcilicet 
in  2.  &  ^.Ideocum  dicimus  i.cu.squatur 
13.  rebus  p.  60.  iftudferuk  eifdem  quaeficis, 
vt  60.  comprehendat  duos  cubos  tantum, 
velduos  cuboscum  duobusmutuis,velduos 
cubos  cum  quituor  mutuis ,  vel  cum  quj- 
tuor  mutuis ,  5c  dimidio  duorum  reliquorum 
&  generaliter  cum  omni  parte  :  fed  vt  dixi 
'  arquatio  tamen  capituli  qua  inueniturquan- 
titas  c  d fumicur  a c,fi  niimerus  vt  «jo.jequa- 
lis  fit  folis  cubis,&  hoc  feruit  capitulo,quo- 
modopropofitoreclangulo&cubislacerum. 

5iquisdicat  1  .cu.p^o.aequatur  ^^.rebus 
dices  tu  ,  igiturduocubifunt  35.  dimidium 
7o.&duo  quadrata  1 3^ertia  pars  39.  &ita 
ex  hoc  peruenies  ad  1.  cu.p-7o.^qualia  39 
rebus  per  regulam  de  modo. 

Iterum  ergofi  quis  dicat  duocubifunt  35. 
produitum  vnius  inquadratum  alterius  mu- 
tuo  eft  30.  triplicabis  30.  fit  90.  adde  3/. 
fit  1  2  5 .  res  eft  5 .  ^i.  cu.  125. 

Et  quoniam  rurfus  ex  diftis  in  Artc  ma-  C*},  r j. 
gnacum  fuerit  cubus  p.  70.  scqualis  jp.rc* 
bus  tranfmutatur  in  cubum  aiqualem  toti- 
dem  rebus  &eidem  numero,  fed  arftimatio 
prima  habetur  dudo  dimidio  fecund*  sfti- 
mationis  in  fe ,  &  criplicato  Sc  deduclo  k 
numero  rerum  addira  veldetradtaa  dimidio 
fecundae  seftimationis  ofteudit  primam. 

Adhucergo  fic  cubusp.70.  a^qualis  3 ^.re- 
bus,  &  reseftj.vel  2.&  fub  eadem  «Ihraa- 
tione  maiore  cubus  aequa/is  eft  13.  re- 
bus  p.  60,  &c  per  primam  cou^dcracionera 

quadnta 
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quadrau  a  &  b  func  1  5.  terria  pars  39.  C5c 
cubi  35.  dimidium  70.  Per  fecundam  au- 
temmanentibus  quadratis  a  &  b  13.  mucua 
corpora  funt  30.  &  aeftimatio  eft  eadem.  Et 


eft  5.  &fichet  4  — gtacia  exempii  &  qua- 
drataa  biz.  Igitur  manente  aeftimatione 
eadem  &  numero  quadratorum  partes  rei 
effcnt  2  7-p.     |  &  ifm^.^Et  mu- 
tua  corporaerunt  produ&um  47-  aggiega- 
li  in  4  t  ptodu&um  lacerum  a  b  1 8  igi- 
tur  i.ca.  aequabitur  12.  rebus  p.  37-7  nu- 
merus  vero  rerum  aequaliumcubo  &  nume- 
ro  eft  36  triplum  1  2.  &  numerus  ipfe  70. 
1"  &  cubi  3577  Oportet  ergo  vel  ex  cubo 
&  numero  rerum  eodem ,  &  asftimatione 
eadem  fuppofito  numeroaequationis  inueni- 
re  alterum  ,fed  nondum  cognita  aeftimatio- 
ne,  vel  fuppofito  numero  aeftimationis  ,  & 
aequatione  vna  inuenire  numerum  rerum 
eundem.  Exemplum  1 .  cub.  p.  70.  &.  1.  cu. 
acqualis  60.  &  oportet  vt  eadem  quantjtas, 
quae  eit  1  3 .  fatisfaciat  vtrique  fcilicet  35. 
pro  dimidio  70.&  jo.pro  dimidio  60.  Hoc 
autem  eft  notum  per  ie ,  quoniam  addo  ad 
4»o.  dimidium  ex  didtis  fit  90.  addo  ad  90. 
35.dimid;um  7o.fk  125.CUMS     cu.  eft  5. 
aeftimatio  vtrique  fatisfaciens,fac  ex  j.duas 
partes,  quarum  cubi  fint  3  5-ex  didis  in  ar- 
te  erunt  partes  3.  &  1.  quarura  quadrata 
funt  13.  numerus  rerum  vnus  alcer  39.  tri- 
plum  1  3 .  pro  altero. 


Capvt  XXXXX. 

T>€  quihufdam  &quationibus  &•  modis  ex  - 
tra  ordinem. 

CV m  fuerit  cubus  xqualis  6.  rebus  p. 
quouis  uumero  puta  40.  tantum  fit  di- 
uilo  40.  per4-  rei  aeftimationem,  exit  10. 
quantum  du&a  aeftimatione  in  fe  fit  16.de- 
trafto  numero  rerum  qui  eft  6.relinquitur 
10.  Ergo  polito  cubo  arquali  C  rebus  p.20. 
aeftimatio  quaefita,  fi  diuidatur  20  per  a  erit 
c  uod  prouenit,&  eft  ~  aequale  quadrato  ip- 
fius  a  m.  6. igicur  diuifo  40.  per  fuam  aefti- 
mationem  id  eft  1  o.  fe  habet  ad  — 4  ficut  du- 
&a  aeftimatione  quas  eft  4.  in  fe,  &  dedu&o 
a  ad  quadratum  a  dedu&o  6.Cumenim  cu- 
bus  fiat  ex  aeftimatione  in  fuum  quadratum, 
igitur  dedu6to  quod  fit  ex  diuifione  numeri 
per  rem  ex  quadrato  rei,  relinquetur  nume- 
rusrerum:ergo  viciffim  dedu&o  numerore- 
ium  ex  quadrato  asftimationis  relinquitur 
quod  exiu  Si  quis  dicat  diuide  6.  in  duas 
partes  quse  fint  in  proportione  ^t.  cub.  3. 
clarum  eft  quod  poteft  fieri  ex  certio  li- 
bro  ,  diuidendo  per  ^t.  cub.  3.  p.i.  & 
eft  i^.  cu.  9.  m.  y,.  cu.  3.  p.  1.  &  du&um  ln 
fuum  binomiumproducit  4.  &  in  6  fit  fy. 
cu.  19.  m.  at.  cu.  648.  p.  6.  diuide  per  4. 
exit $1.  cu.  30-7  m,  y..  cij.  1 0 1  7-p.  1  7- 
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Aliter  etgo  ponemus  vnam  partem  6.  m. 
i.pof.  aliam  1«  poi.  proportio  i^.  cub.  3«igi- 
tur  duc-i.pofi  in  b^.cu.  3.  fu  pof.  ^i.cu.^.duc 
adcu.fit  3.CU.&  hoc  eft  aequale  cubo  6.  m.  Capi%. 
i.pof.quiii6.p.  1  8.quad.  rn.io8.pof.  m.i.  -^rf<w*i"- 
cu.  igitur  1 .  cu.  p.  27.  pof.  aequalia  funt  4 
-7-quad  p.  54.  Igicur  per  regulam  i.cu.  p. 
ao.~pof.  squatur  xo-~  numero,  igiturcu- 
bus  tertiae  partis  rerum  eft  307  7^  adde  qua- 
dratum  dimidij  numeri  aequationis  fit  410 
~  igitur  rei  aeftimatio  eft  ^i.v.cu.^i.4 1 6  77 
p.io  -^-m.^.v.cu.  ^.4 10-^- m.io -J-p.  1  ~ 
at  lllae  tadices  aequiualent  praedidis,  quia  w.. 
410  Tjeft  207-  igitur  addendo  &  detrahen- 
do  10  -f  fiunt^i.  cu.  30^-  m.      cu.  10  -f 
p.  1  -J-  vt  prius. 

Ex  hoc  patet  qubd  cum  habueris  1 .  cu. 
p.  rebus  aequalia  quadratis  p.  numero,  tum 
debes  diuidere  numerum  rerum  per  nume- 
rum  quadi  atorum  &  numerum  qui  exit  du- 
ces  adcubum,&eum  diuides  per  numerum 
aequacionis,  &cum  eo  multiplicabis  cotum 
quadrinomium,  &  quod  fupereft  in  nume- 
ro  abijce  ab  vno  ,  &  illud  ferua ,  deinde, 
diuide  cub.  numeii  iam  inuenti  in  duas 
parces  quas  fe  habeant  in  proportione  nu- 
meri  abie£ci  per  primum  modum  ,  &  habe- 
bis  aeftimationem  qusefitam.  Exemplum  ha- 
bes  iam  propofitum : "fit  i.cub.p.  27.  rebus 
aequalis  4  quad.  p.  54.  diuide  27.  per  4 
-r  exit  6.  duc  ad  cubum  fit  1 1 6.  tum  di- 
uide  per  5  4.numerum  aequationis  exit  4.duc" 
in  fuperiorem  habes  4.  cu.  p.108.  pof.&  18. 


i.cu.  p.  2  7.3equal.I  4  4- quad.  p.  54. 

 [V  

cu.  p-  108.  pof.  i  1  8.  quad.  p.  21  6. 
3  |  216  p.i  8.quad.m.io8.pof.m.i.cu. 


iji.  cu.  3.  |  6.  diuidendum 

quad.  p-  216.  abijce  quicquid  efi:  fupra  1- 
cu.  &  eft  3.  &  relinquentur  216.  p.  18« 
quad.  108.  pof.  m.  1 .  cu.  capeigitur  ^..cu- 
3.  &  etiam  ^t.  cu.  3.  &  ei  adde  1.  pro  rtgu~ 
la  fit  ^s.  cu.  3.  p.  i.diuide  6.  pei  ijt.  cu,  3. 
p.  1.  per  priorem  modum  exibit  ffiltimatio 
quaefita  1.  cu.  p.  27.  pof.  aequalium  4  -7 
quad.  p.  54.  Sedhxc  conuerfio  non  eftge- 
neralis  nifi  cum  ducio  numero  qni  prodit 
ex  diuifione  cubi  in  numerum  quadrato- 
rum  confurgit  numerus  criplus  ad  yt.  cub. 
numeri ,  feu  ad  numemm  qui  prouenic  ex 
prima  diuifione. 


C  A  P  V  T  L. 

Ve  folidis  radicihs  &  earum  tracfd- 
tione  ~ 

CVm  voluero  diuidere  6.  vt  fiat      R  . 
iolida  9.  duc.  6.  in  fe  fit  36.  diuide  ma 
9.  per  36.  exit  —  &  haec  eft  primapars, 
fecunda  igitur  erit  5  7-  nam  ex  cubo  -7  & 
duplo  quadrati-7  in  5-7  &  quadrato  5  7/in 
4-  ion£tis  fit9. 

Nn    2  Cum 
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2  Cum  volueris  habere  radicem  folidam 
50.  in  proportione  3.  ad  2,  gratia  exempli, 
•cape  i.&  ivinproponione  3.ad  2.ita  quod 
in  illis  flt  vnitas  ,  iunge  igitur  1 .  &  1  -^-fit 


C  a  *  v 


LI. 


2  '~j  duc  in  fe  fit  <?  -|-  diuide  5  o.  per  6  ~  exit    *  /S*       ntque  item  mo- 

S.cuius  E4.cu.qaac  eft  2.  eft  pars  prima  Bi.fo-  J„,  dLfl:. 


li  18 
1  2 


5° 


'3 


Ri.8—  "Ri.I  8 
Ri-  50. 


Ri.cu.qas:  eit  2.  eit  parsprimaBi 
lidar  50. 

3  Cum  volueris  habita  prima  parte  r>.  fo- 
lidas  habere  fecundam  in  partibus  cogniris 
primae  &fecundae  vt  pote  §  &  24-accipe  Ri. 
cu.primar,  qua;  eft  2.  &  tum  ea  dudta  in  fe 
Sc  fit  4.  diuide  dimidium  2.  &  quod  exit  eft 
qusfitum  5  33. 

4  Cum  volueris  habita  prima  &tertia  qua- 
titate  veluti  8.&  iS.habere  Ri.foIidain,tu 
fcis  quod  prima  pars  eft  femper  Rt.cu.prime, 
partis  8.  quaceft  1,  diuide  1 8.  exit  9.  cuius 
E/.  quadrata  qus  eft  3.  eftpars  fecJnda. 

5  Cum  volueris  habita  fecunda  &  tertia 
parte  habereR:.  folidam,  tunc  accipe  dimi- 
dium  fecundae  partis  vt  pote  12.  quod  efl 
dimidium  24.  &  ex  cap.  28.  Artis  magnae 
habebis  eas. 

6  Cum  volueris  habita  prima  parte&  ter- 
tia ,  &  aogrcgato  comparare  rj.  inuicem, 
lcias  quod  Rt.  quadratae  partium  extrema 
rum ,  vt  pote  8.  &  1 8.  funt ' 
partium  folida*  1.2.  &  3.que_ 
funt  r>.  folida;  8.&  18.  item 
ipfarum  partium  accipiendo 
dimidium  fecunda: ,  pro  fe- 
cunda,  nam  pioportio  1  8.ad 
12.  &  12.  ad  8.  &  j.ad  2. 

6  Ei.  1 8.  ad  Ri.  8.  funt  om- 
nes  fexquialtera. 

7  Et  ficut  ex  3.  &  2.  partibus  folidse  fit  Rt. 
50.  folida  itaex  Ri.  8.&  r>.  1  S  quadratisfit 
^i.  jro.  quadrata. 

8  Itaquecum  volueris  habita  primaparte, 
vt  pote  8.  &  refiduoaggregati,  vt  pote42. 
habere  radicem folidam  toram  ,  diuide  50. 
aggregatum  per  8.  exit  6  ~  cuius  r».  qua- 
dratam  ,  quas  eft  2  —  accipe  &  ab  ea  mi- 
nue  i.fiti-7,  duc  in  ri.  cu.  8.  quseft  2.fit 

*  3.  pars  reliqua ,  &  eft  conuerfa  fecund?  rc- 
gulae. 

9  Ex  his  manifeftum  eft,  quod  vbi  cubus 
sequetur  $6-  rebusp.  36.  dando  duo  folida 
cubo,aIterum  rebus  alterum  numero,  pro- 
portio  vnius  adalterum  eiit  i.pof.  quar  eft 
vt  $6.  pof.  ad  36.  nam  quilibet  cubus  ex 
duobus  fimilibus  folidis  componitur  vt 
i2j.componitur  ex  folido  2.  &  3.  quod  eft 
50.  &  3.  &  2.  quodeft  75.  &  pioportio  al- 
teriusad  alterum  eft  fexquialtera ,  vt  3. 
ad  2 . 

10  QuEiibet  duo  folida  fimilia  cubum  com- 
ponunt,velut  capio  p.6.quod  totil 
eft  54.folidumprimum,aIiuderit  12.&  12.& 
3.  quod  eft  27.  aggregatum  eft  81.  cubus 
Ri.  cu.  24.  p-Ri-  cu.j.quod  eft  dicere  rj.cu. 
8 1.  nara-st.  cu.  24.  &  Rt.  cu.  3.  coroponun- 
tur  Ei.  cu.  8 1.  &  Ri.  cu.  24.  p.  Ei.  cub.  3  .po- 
fita  prima  parte  Ri.  cu.  24.  producit  luii- 
dum  24.j3.24.  p.6.  &  pofita  prima  parte  r>. 
cub.  j.producitfolidum  12.  p.  iz.p.6. 


dm  traffationis  Jubtilis. 

SI  fuerint  dtio  numeri  quod  fit  ex  du&u 
ynius  in  Ri.  alterius  mutuo ,  inde  aggre- 
gato  in  fe  du&o ,  eft  «cquale  ei  quod  fit  ex 
du£tu  vnius  in  quadratum  alcerius  addiro 
duplo  Ri.  quadratse  produ<5ti  vnins  in  qua- 
dratum  alcerius  inuicem.  Exemplum,  capio 

2.  &  3.  &  producta  mutua  in  Ri.  funtRf./ 8 
p.  Ri.  12.  quorum  quadratum  eft  30.  p,  r». 
8  64.  dico  quod  hoc  eft  a?quale  produ£b 
vnius  in  quadratum  akerius,  &  eft  jo.cum 
duplo  Ei.  2 1 6,  qui  fit  ex  12.  in  1 8.  mutuis 

3.  &  2.  Ergo  fint  partes  6.  p.  r.  pof.  &  6. 
rh.  1.  pof.  &  debeat  eiTe  quadratum  mutui 
1  oo.  id  eft  vt  rrmtuum  Ri.  fit  io.Erunt  ergo 
mutua  quadratorum  432.  rh.  12.  quad.  p. 
r».  1  8(^624. p.  432.quad.  quad.m.i 55 ^ 
quad.  rh.  4.  cu.  &  hoc  eft  ajquale  ioo.igicur 
332.  p.  illa  Ri.  eft  a;qua  12.  quad.  &  u. 
quad.  m.  332.KquaiiaRi.iIli  6.  igitur  qua. 
drata  rh.  166  funtasqualia  rs. 4.6656.^.  iojj, 
quad.  quad.  m.  3888.  quad.  m.  1.  cu.  quad. 
Igitur  partibus  in  fe  duclis  1.  cu.  quad.  p. 
1896.  quad  aequantur  1 5)100. p.  72.  quad. 
quad.  Sedajquatio  non  eft  in  parte  nota,  e/t 
tamen  pulchrum. 

Proponacur  rurfus  6.  diuifum  per  re.  cu. 

4.  p.  Ri.cu.  2.  &  exibit  r?.  cu.  16.  m.  2.  p. 
Ri.  cu.  4.  vt  notum  eft,  &  ponamus  c  e  fu- 
perficiem  rs.  cu.  16.  m.  2.  p.  ^».  cu.  4.  & 
fint  cubi  a  e  e  d  40.  fgitur  pcr  dic>a  fuperius 
fi  velim  atTumere  cubam  trinomi) ,  qaadra- 

tum  eft  12.  rh.  Ri.  cu.  432.  &  cubus  ob  id 

Ri.  cub.  93  3  1 2.m.  $6. 

oportet  autem  vt  ex 

hac  quantitate  quaj 

eft  40. &  refert  aggre- 

gatum  cuborum  fiant 

duac  partes  quas  inui- 

cem  ductae  faciant  il- 

lum  cubumrerunt  ego 

partes  20.  p.  r».  v.  43(3.  rh.  Rt.  cu.  93312. 
&  20. m.  Rt.  v.  436.  rh.  Ri.  cu.  93312,  & 
Ri.  v.  cu.  harum  partium  dudta:  inuicem 
praducunt  Ri.  cu.93312.  m.5  ?tf.&cubifunt 
40.  Partes  igitur  funt  r».  v.  mi  cu.  2o.p.  # 
v.  quad.  43 6.  m.  Ri.  cu.  93 3 1 2.  Sc  Ri.  v.  ™" 
CU.  20.  m.  R/,  v.  quad.  43<?.  rh.  Ri.93312. 
cum  ergo  producant  inuicem  dudia?  c. 
e,ideft  Ri.cub.  i6.m.  z.  p.  Ri.cu.4.  vbief- 
fet  Ri.  illa  binomia  proportionem  habens, 
haberemus  quaefitum  cum  fit  ex  natura  bi- 
nomij  cubici.  Hoc  volui  fcribere  vt  intelli- 
geresfubtilitatem  operationis:&  quoda?fli- 
matio  non  eft  in  quautitate  cognira,  nifi 
vt  diuifum  fcilicet  velut  diuidendo  quanti- 
tatem  aliquam  per  virgulam  qua;  nou  ha- 
bet  nomen,  &  ita  eft  &  non  eft  :  eft  tamen 
notior  &  magis  habilis  ad  omnes  operatio- 
nes  quantitate  folida :  imo  eft  quafi  media 
inter  folidam  &  per  fe  notam,in  quo  gene- 
re  funt  omnes  ri.  fimplices  &  coniundar. 


h 
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Caht  LII. 

De  modo  omnium  operationum  m  qtttm  • 
titatibus  medio  modo  notis. 

DEbes  fcire  quod  omnes  operationes* 
mukiplicatio  ,  diuifio  ,  additio  ,  de- 
tra&io  &]ji.inuentio  in  huiufmodi,  eft  ve- 
lut  in  partibus  numerorum ,  velut  volo 
multiplicare, 

5  eu.  7,rn.^i.cu.2, 

1  r     '        '  ~  *"~per  1 

fy.6.p.  ^i.  j.  p.  fy.}.m.fy. 2.m.  1.  j^.cu.;. 
m.^i.cu.^.  p.  i^.  2. 

oportet  vt  ducas  denominatores  fimul  &  fiet 
hoc 

cu.  1857.  rn.  yt,  cu.  54" 

^i.  12.  p.  yt.  1  o.  p.  %L.  6.  m,  2.  m.     2.  p. 

cu.  quad.  5400.  p.  ]}i.  cu.  quad.  3125. 
p.  $i.  cu.  quad.  67  5 .  m.  cu. 

^i.  cu.  189.n1  9i.cu.54. 


quad.  200.  m.      cU.  5.  m.  j$i.  cu.  quad. 
•  1944.  m.  ^i.  cu.  quad.  1 125.  iri.  $i.  243.  p. 
$i.  cu.quad.72.  p.^i.cu.  5. 

Et  fimilker  facies  in  diuilione  additio- 
nib.  ac  detta&ionib.  reducendo  ad  idem 
genus  quantitates  iimplices,  &  fimiliter  in 
capiendo  radicem.  Velut  capio  radicem 
 *5-  

14.  p.  ^i.  1 20.  p.  ^i.  2.  m.  48.  m.  ^i. 
24-  m.  10.  m.  r/..  j.  capio  ^i.cu.  2  5.  & 
efl:  &  capio  radicem  infra  fcripti  deno- 
minatoris,  &eft  ^t.G.  p.  rl.  5.  m.  1^.2.  m. 
1.  &  habeo   5  ■jt% 


i*.<f. 


m 


hoc  ad  veram  quanntatem  per  fua  con- 
traria  fiet  diuifcr ,  qui  fit  b ,  &  qui  di> 
uiditur  multorum  nominum    a ,  &  5. 

.   T  Trv 

diuifus  c.  &  ^i.  6.  p.ty.J.  m  Rr.  2.  rn.  i.cB- 
catur  d  &  dicatui  25.  numerator  primus 
&  fuus  denominator  feptem  nominumf. 
Quia  ergo  a  ad  b  vt  c  ad  d &  e  ad  f  vt  c  ad 
d  duplicata  erit  e  adf  vtaad  b  duplicata 
Ter  10  fexti  ^S"111  &  ^ucantur  a  &  b  in  fe  ,  &  produ- 
£/,w  '  cantur  g  &  h  erit  h.  numerus,  Sc  g.  h  pro- 
portio  nota ,  &  eft  g  ad  h.  vt  e  adf  igitur 
g  adfnota.  Et  hacc  eft  fexta  operatio  pro- 
pria  quantitatibus  mediis. 


C  A  P  VT  LUI. 

Pe1  diligenti  confideratione  quorundam 
Juperius  diclorum. 

ET  iaro  dicamus  qu6d  cubus  xqualis  fit 
112.  rebus  p.  20.  &  rei  aeftimatio  eil  fy. 
cub.i(>.p.^i.cu.4.&  ha:c  poteft  tribui  dan- 
do  2o.numerum  cubis  fimilitec  ,  &  poteft 
idem  numerus  dari  ambobus  cubis  &  duo- 
bus  mutuis ,  &  etiam  ambobus  cubis  & 
quatuor  mutuis  parallelipedis ,  &  ira  trifa- 
tiam  :  confideremus  ergo  poftquam  capitu* 
Tm.  IV. 


Ii  muentio ,  ac  regula  cum  demonftratione 
fumpta  fuit,  perprimum  modum.  Sume- 
mus  ergo  cubum  dimidii  aeftimationis ,  id 
e(l^i.cu.2.p.^i.cu^-,&  eft  %  4~p.  ^i.cu-54. 
p.  fy.  cu.  1  $  4 ,  &c  dUpIum  eius  quod  efl: 
minimum,  quod  poffit  produciex  diuifiona 
Eeftimationis  cft  j.p.  ^i.  43  i.p.^i.  cu.  108. 
liquet  igitur  noii  polle  diuidi  llc  hanc  ^i* 
propter  nu«#ri  paruitatem,nam  cubusto- 
tius  effet  20.  p.  cu.  27^48.  p.  ^i.  cu» 
<j9  1 2.  Sin  autem  capiamus  1.  cu.  aequalem 
12.  rebusp.  34.  erit£eftimatio  Si.cu.  3  2.p- 
^i.  Cu.  2.  Sc  duplum  cubi  dimidij  8  -f  p. 
eu.io24-  p.^i.  cub.  54.  &  hoc  totum  eft 
proximum  22  -f  ideo  duo  mutua  poterunC 
contineri  in  ir  -f  diuides  eigo  34.  per  fy* 
cu.  32«  p-  cUi  2.  exit  ^i.  cub.  1024.  m. 
^i.  cu.  <J4.quod  eft  4.  m.  i$i.  cub.  4-&  hoc 
oportet  efle  sequale  duobus  quadratis ,  fac 
ergo  ex  ^i.cu.  32.  p.  cu.  2.  duas  partes, 
quarum  quadrata  fint  «qualia  trinomio  illi 
accipe  ergo  dimidium  trinomij,  &  eft^ 
cu.  128.  m.2.p.^i.  cub-^- a  quo  auferqua- 
dratum  dimidij  diuidendi,  id  eft  quadratum 
^i.  cu.  4.  p.  qi.  cub  —  $c  eft  ^i.  cu.  1 6.  p.  1* 
p.  iji.  cu  —  detrahe  ,  relinquetur  ^i.cu.54* 
m.  4.p.^i.cu  17  huius  igitur  fy.  v.  addita  Sc 
dctra&a  oftendit  partes  hoc  modo.  Iam  er- 

y..  cu.  4-p-     cu^-p.  Vra*^.cu.54.p* 
^i.cu^m.4 

cu.  4.  p.^i.cu-™  m.  Bi.V  ™a  j^^cu.  5 4 -  p ^ 
^i.cu-^  m.4- 


go  vides  quod  cubus  scquatur  34.  ita  quod 
34.numerus  eft  sequalisduobuscubiscum 
duobus  mutuis  partium  &  quia  refiduum 
eft  nuraerus  rcrum ,  &  eft  duplum  mutuo- 
rum  diuifo  eo  per  rem,  exibit  numerus  re- 
rum  quem  conftat  eile  eundem. 

Proponatur  ergo  a  b  6V  c  d  4.  &  fintres 
8c  fint  earum  quadrata  b  gd  k  fit  autem  a 
b  diuifa  in  e.  vt  cubi  gh,h  b  fint  quadra* 
ginta,  &  erunt  b  res  p.40,«qualia  toticu- 


bo ,  &  ideo  auferatut  m  h  aqualis  a  h 
eriint  igitur  tres  illa:  fuperflcies  b  <k  iuxta 
altitudinem  a  b,  b  ies  &  ex  a  b  in  m  n  Sc 
h  b4c.  &  ac  erit^i.  v.  cu.  20.  p.  392. 
&ebh^i.  v.  cu.  20.  m.  fy.  59z.Sc  fit  e  f  3. 
&  f  d  erit  1.  &  cubi  k  1  Sc  1  d  cum  duobus 
rmitruis  corporibus,  &  hoc  eft  quantum  fic 
ex  c  d  in  k  IJd  iterum4o.&  erunt  fuperficies 
kl  &c  1  d  1  o.&  asquales  necelfario  fuperficie-- 
bus  m  n  Sc  h  b  quia  &  ipfa^  du&a?  in  a  b 
quae  eftasqualis  c  d  producit  40.  Igitur  quia 
volo  in  prima  fuperficie  quod  foli  cubi 
acquales  fint  40.  &c  in  fccunda  quod  cubi 
cum  duobus  corporibus  mutuis  efficiant 
idcm  40.  Sc  quod  «ftimatio  fit  eadem  }  igi- 

N  n    3  tus 
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tur  necefle  eft  vt  in  fecunda  figura  1 .  cub, 
«quecur  6*.  rebus  etiam  p.  40.  ied  diuifio 
infeft.  proximior  mcdioqnamin  prima  fi- 
gura  in  e  nec  re- 
gula  illa  feruic 
huicaequationific 
intelle&ae  ,  ergo 
oporcerec  inueni- 
ve  aliam  ei  pro- 
priam.  ldem  igi- 
tur  dico  de  exenv 
plo  fuperiore,  po- 

nacur  ab.  %l.  cu.  ^z.p.^i.  cu.l  &ficdiui- 
fio  binomij  in  e  &C  1.  cu.  acqualis  12.  rebus 
p.  34.  ik  erunt  nm&hbu.  In  feeunda 
autem  figura  erunt  itidem  kl,  ld  n.fed 
diuifio  eric  ,vt  propofitum  eft  infnec  li* 
ccbit  cum  aeqiiatione  1 .  cu.  acquahs  1 2.  re- 
bus  p.  34.inuei*Jre  c  d  vt  compolita  eft  ex 
c  f  &  fd,  fed  ex  aHa  regula,  fed  inueniemus 
a  b  vteftdiuifa  in  partes  ac,e  b  ec  poft- 
modum  fi  noluerimjsafjfd.Hoc  tamenfa- 
tis  eft  vt  intelligamus  dari  quantitatcm 
mutuam ,  qua:  polfit  eo  modo  ducta  pro- 
ducere  numerum.  Si  fuerint  duac  quancita- 
tes  quod  fic  ex  prima  in  quadiatum  fe- 
cundac,  eft  squale  ei  quod  fit  ducta  fecun- 
dam^.  prima:  infe.  Hoc  aucem  commu- 
tandi  cauia.  Sit  prima  a  b  quadratum  ,  fe- 
cunda  c  d  fiat  crgo  ex 
b  c  in  c  d  b  f  dico  b  f 
effe  latus  b  a  in  c  e. 
Quia  enim  ex  a  b  in  c 
d  fit  quantum  ex  b  c  in 
bf,  eoquod  vtrobi  j  c 
ducitur  cd  in  quad.a 
tum  bc,  erit  proportio 
corporis  c  d  in  a  b  ad  b 
ffuperficiem  linea  bc.  Similiter  proportio 
corpons  ducti  in  b  c  ad  a  b  eft  quadratum 
c  d,igitur  proportio  produ&i  a  b  in  c  e  ad  b  f 
cft  ipfa  b  f,  igitur  b  f  in  fe  du&a  ,  producit  a 
b  in  c  e. 


Jt 


c 


Sc  H  O  L  l  V  M. 


ji.p.lat.a. 


o 


Ex  vifis  hic  &  fuperius 
apparet  fiquido  ,  quod 
omnes  regulsc  vigefimi 
quinticapituii  Artis  ma- 
gnae,  quas  vocant  fpecia- 
Ies,funt  generales  *k  di- 
cuntur  fpeciales  folum  ra- 
tione  generis  aeftimacio- 
nis,  &  ide6  fi  quis  dicat 
cu.  aequalis  eft  20.  rebus 
p.32.dicemus  quodaefti- 
matio  eftio.dp.^.p.52 
ideft  diuifum  in  partem 
&  radicem  producentes 
32.Et  fimiliter erit  $z.p. 
20.  cum  p.  3  2.id  eft  pro- 
ducentis  20.  cum  produ- 
cente  32.  Et  fimiliterdi- 
cetur.  Ag.  ^i.  p.2o.p.  n.i6\  id  eft  aggrega- 
tum  radicum  partium  20.  quae  mutuo  du- 
clae  producunt  16.  dimidium  32.  Dicemus 
etiamjex  fuperius  didtis  hoc  idem  ,vt  res  re- 
Vide  fubrit  ^'§atur  at* tres  aftimationes,  nam  aliae  funt 
c»p'ii,  eV  con^x-  Ex  bus  fequitur  quod  iftac aefti- 
io.infine,    mationes  intej:  fe  crunt  «quales.  Et  fimihcer 


cum  operatus  fueris  in  illis,  tranfibis  ex  vno 
in  aliudcapitukvm,vt  cum  xftimatione.Et  ^ 

!  zo.d.  p.^-p.  31. 
3  i.p.  20  cu.  1.  31. 
Ag.     p.  20.  p.m.  16. 


r*  (4. 


nota  quod  in  figura  a  yariat  magmtudmcm 
iuxta  fingulas  regulas. 

C  A  P   V  t  LIIIL 

De  perpetua  additione  quantitatum. 

DIco  quod  fi  capias  duas  quantitares  ab 
bc  &  iungas  eas , &  fitpvodu&i  b  a  in 
a  c  aggregatum  a  quadrato  b  c  difterentia 
fuperhcies  e  ,  dico  quod  fi  addatur  a  c  tan- 


quam  parti  c  d  squalis  b  c  quod  difFerentia 
quadrati  a  c  conuerfa  ratione  a  producio  c d 
in  ad ,  &  hoc  iemper  procedec,  id  eft  pofi- 
ta  a  d  vna  paite  addemus  afqualem  ac,  &c 
fiec  acin  aggregacum  a  d  &  ac  dirTcrentia 
a  quadrato  ad  ldem  e.oftenfa  prima  patent 
reliqua?.  Et  femper 
fit  commutatio, 
nam  fi  in  prima 
quadratum  b  c  fit 
maius  eo  quod  ex  a 
b  in  a  c  erit  in  fe- 
cundaquod  fitex  c 
din  a  d  maiusqua- 
drato  a  c.  Quod 
ergo  fit  ex  c  b  in  fe 
cum  eo  quod  fit  ex  c  a  in  fe  eft  acquale  du- 
plo  quadrati  c  b  in  fe,  &  oTuplo  c  bin  a  b,  8c 
quadrato  a  b  quod  etiam  fit  ex  a  b  in  a  c ,  &C 
cdiuda  efta?quale  eifde 
quinq;  fuperficiebus,  igi- 
tur  quadrata  c  b  &  c  a 
funt  ^qualiaduabus  fuper- 
ficiebus  a  b  in  a  c,&  d  c  in 
d  a,  fint  ergo  quadrata  b 
Cj  c a  fuperricies  fg,  ita  vt 
f  fit  acqualis  quadrato  a  c, 
gquadrato  b  cfuperficies 
autem  h  k  acqualis  a  b  in  a 
c,&  cdinda,eritigitur  vt 
demonftratumi:  h  xqua 
lisfg,  fic  autem  h  acqualis 
a  b  in  a  c,k  autem  cqual is 
c  d  ih  d  a  ,  quantum 
igitur  h  excedit  gtantum 
f  k,  vel  contra  quantum  g 
excedit  h  tantum  k  excedit  fsfed  dirlerentia 
g  &  h  ex  fuppofito  eft  e  ,  igitur  c  eft  etiam 
differentiaf  6V  k,  fedfeft  aequale  quadratoa 
c.  8c  k  produ&oex  c  d  in  d  a;igitur  conitac 
propofitum, 

Capvt 
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C  A  V  V  T.  LV. 

^uxftiogeneralifima ,  ferqwmex  tri- 
bus  conditionibm  uniuerfalibm  ad 
*vnam  deuenimm  optantitatem  (pecia- 
lem ,  ejr  eft  admirabiiis. 

ESt  quantitas  cuius  latus  du&um  in 
refiduum  producli  Iatus  tanto  maius 
efl  latere  aggregari  quanto  refiduum  to- 
tius  detracTis  duobus  lateribus  maius  eft 
hoc  ipfo  Utere.Quantitas  eft  i  .quad  latus  i . 
pof.  refiduum  i .  quad.  m.  i .  pof.  latus  igi- 
tur  produ&i  r.  cu.  m.  i.  quad  habemus 
igitur  i.pof.^i  i.cu.m.  i.quad.&  i-quad. 
m.  fy.  1.  cu.  rh.  1.  quad.  &  m.  i.pof.  quae  fe 
«qualiterexcedunt :  igicur  vt  in  propoicio- 
nibus  jequalibus  mulciplicatio ,  ica  in  ex- 
oeffibus  coniunclio  i.quad.  m.^.i.cu.m.  i. 
quad.duplum  erit^.i.  cu.  m.  i.  quad.  Et 
idco  i.quad.  aequale  triplo^.  i.  cu.  m.  i. 
quad.  quod  eft  ^.cu.m.  9.quad.Igitur  i. 
quad.  quad.  aequale^.  cu.  m.  9.  quad.  &  J. 
quad.p.  9.  xqualia  9.  pof.  igitur  res  eft  4T 
m.  iji.  nT.  Aggregatum  ji-m.  ^t.  91  rT 
detrahe  ^m.  y..  1 1 .T.  Relinquitur  aggre- 
gatum  fecundae&  tertix  27  m  54.7  zo.hanc 
diuide  vtaequaliter  fe  excedaut,  decrahedu- 
plum4Trh.9_.  1  iTex  27- m  720'  reun~ 
quuncur  i§.  m.  y..  405.CUUIS  fumecerciam 
partem  quae  eft  6.m-  ^.45-  adde  primae  ha- 
bebisio—  m.  ioi.T ,  tertia  fiet  fimili  ex 
additione  1  <.4m,1&t'i8IT* 


4— m.^i.i  1  — 

ioTm.i^.ioiT 

j6Tm.$£.i8i4 


Q_  V      s  x  1 


I  L 


Linea  a  b  eft  deccm  diuifa  in  quatuor 
quantitates  aequa  proportione  &  diftvren- 
tiae  illarum, 

fimuliunclc  j     |     J        Jf  - 
funt  quin-  &-  Q     v       ©  * 
que.  Sitigi- 

tura  e  i.&  c  d.  i.pof.d  e  erit  i.quad.&  e  bi. 
cu.  Etquia  exreguhs  generalibus  quantita. 
tum  differentia.  a  c,  c  d,d  e,eb,  funt  asqua- 
les differentia:  ac  & e  b, iu  quotuis  quanti- 
tatibus  quolibec  modo ,  &  ordine  fumptis 
erit  differentia  acabcbadab  i.cu.m.  1  .ad 
i.cu.p.i.quad.p.i.pofp.  1.  igitur  dupla,  qua- 
re  i.cu.p.  i.quad.p.i.pof.p.i.  aequalia  1.  cu. 
m.z.&  i.cu.aequalis  i.quad.p.i.pof.p.3.& 
eft  in  capitulo  &clarum.  Habebimus  ergo 
aggregatum  1  ..cu.p.i.quad.  p.  i.pofp.i.at 
nos  volebamus  non  illud,  fed  10.  dicemus 
ergo  fi  a  b  aggregatum  elTet  1  o,quanta  effet 
a  c,  duc  10.  in  1.  fit  10.  diuide  per  aggre- 
gatum  ,  cxibit  quanticas  a  c  in  linea  a  b 
quaeeft  10.  &  ea  quantitas  ducTa  per  rem 
producet  c  d,eadcm  ducTa  in  rem  producet 
de  dedudis  ae,cd&deexab,  relinque- 
turnota  etiam  be. 

v  i  s  1  10  III. 

Quod  fi  dicat  differentias  a  c  &  c  d,item- 


que  d  e  &  e  b  efTe  quinque  cum  tota  a  b  fic 
decem  :  ponemus  vtprius  ,  &erunt  diffe- 
rentiae  c  d  &  e  a  1 .  pof.m.  1 .  &  e  b  &  edi. 
cu.m.  1.  quad.igitur  i-cu.  p.  1.  quad.  p.  i. 
pof.p.i.funt  dupia  i.cub.m. i.quad.p.i.pof. 
m.i.Quiaergo  i.cub.  p.  i.  quad.  k  habet 
ad  i.pof.p.i.vt  i.cu.m.i.quad. ad  i.pol.  m. 
1.  nam  vtriufque  proportio  eft  1.  pol. 
erit  permutando  1.  cu.  p.  1.  quad.  adi. 
cu.m.i.quad.vri.pcf  p.i.ad  i.pof.m.  i.igitur 
iungendoerit  proportio  i.cu.p. i.quad.p.  1; 
poi.p.i.ad  i.cu.rh.i .quadp.i.pof.m. i.vc  1. 
pof.p.i.ad  1  .pof.m.  1.  At  iiia proportio  fuic 
duplasduplum  igitur  eft  i.pol.p.  1  ad  i.pof. 
m.i.&  i.pof.p.i.aequalis  1  pol.m.i.igicur  1. 
pofaequaiis  ^.proportio igitur  q'uancicatum 
triplaeft.Erunt  igitur  quancitaces  r. 3.9.27. 
totaigitur  ab  elt  40.  At  nos  fupponimus 
eam  efte  decem  folum  ,  igicur  cum  40.  fit 
quadruplum  ad  1  o  erunt  ac,cd,de,eb, 
quarca  pars  1.3.  9.  27.  Quare  cruncTT2T. 
6^.Ei :.difrerentiaT&T&  z^-3c6-j- (unt  $. 
i.i.t&4- 

Ideo  noca  quod  aggregatum  quatuor  cmu.t 
quandtamm ,  ad  aggrcgatum  illarum  dua- 
rum  difTvienUarum  proportionem  habet 
quam  proportio  ipla  monade  addita  habet 
ad  proportionemipfam  detracTa  vnita  e,vc 
italiceat  latine  lcnui  tamen.  Velut  8.  12. 
18.  27.  aggrcgatum  65.  aggregatum  diffe- 
renciarum  i  z.  proportio  quintupla  ,  &  eft 
vt  2-^adT  ,  eft  aucem  2Ti.  p.  proportione 
fexquialtera,  qua:fcribitur  iT&Trh.eadem 
proportione.  . 

Ex  hoceciaro  fequicur,quod  cum  propor-  mlL' 
tio  aggregati  ad  duas  differentias  primac  & 
fecundai ,  icemquas  tertis  &  quarta;  fiat  de- 
tracTa  &  addita  monade  ad  proportionem 
partium  ,  &  in  ommbus  quantitatibus  ea- 
dem  maneat,  quod  fi  voluero  aliquam  pro- 
portionem,  vtpote  nonupUm  interaggre- 
gatum  quantitatum  &  duarum  differcntia- 
rum  accipiam.  i.m.in  proportione.  1.  odtu- 
plara  ,  &  accipiam  partem  ocTauam2.  & 
eft  Tcui  addam  1  .&  elt  i~,  &  haec  erit  pro- 
porcio  fcilicet  fexquiquarta,etfi  voluerode- 
cuplam  aufero  l.fit  nonupla  ,  &  capio  no- 
nam  partem  %.  quae  eft_~&  ei  addo  1.  fic 
1  —  proportio  1.  fuperbip.U"iens  duas  no- 
nas,  &  fivoluero  fupertriparcientem  deci- 
mas.  1.  i-^-inter  quantitates  vt  habeam  pro- 


porticneaggregati 
ad  aggregatum,vt 
23.  ad  3.  &  habe- 
bis  quantitates  vt 
vides,ideo  dctrahe 
^.a  _.3.relinquicur 
io.diutde  2.per  20 
exit^fumotriplu, 
&  eft-  >  cui  addo  1 . 


1000 
1 300 
I  j 1690 

V    [  2  TQ7 


Ag.q. 
Ag.d 


61  S7 
807 


Propor.  23    ad  3 


  * 5  s+ 

&  fit  i  .tV>  proportio  partmm  quaehta  & 
idem  in  aliis. 

Quantitatum  propottiones  ad  aggrega-  Cor/ttt. 
tum  manent  eadem  dico  ad  aggregatum 
differentiarum  omnium,  &  primae  &  terciae, 
&  ad  differentiam  fecundae  a  tertia  :  Et  ta- 
men  vnaeft  facillima  inuentu  ,  fcilicetad 
differentiam  pfimae  &  fecunda:  &  tercix  & 
quartas ,  alia  difticilima,  fcilicet  ad  aggre- 
gacum  omnium  ,  vtvifum  eft  in  quaeftione 
Nn    4  iecunda, 
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fecunda,  alia  ferme  impoflibilis  fcilicet  ad 
differentiam  fecunda:  &  tertix.  Narn  cum 
proportio  ad  aggregatum  omnium  fit  vt 
vides  ,  &  fimillier  ad  aggregatum  duarum 
differentiarum  detracta  vna  ab  alia ,  feu  in 
prima  pofitione  relinquetur  proportio  ag- 
gregati  ad  differentiam  fecundae  &  tertiae 
vt  i.cu. p.i.quad.  p.  i.pof.p.i.ad  i.quad. 
m.  i .  pof.  &  ita  fiet  sequatio  cubi  rerum  §c 


i  cu.  p.  i.  quad.  p.  i .  pof  p.  i . 
i.cu.  m.i.quad. p.i .  pof.  m.  i. 


i .  cu.p.i.quad.p.  i  .pof.p.  i. 
i .  cu.  m.  i . 


i.cu.  p.  i.quad- p.i.pof.p.i. 

i.quad.m.  i.pof. 


&  numeri  aequalium  quadratis  :  quantum 
ad  generalem  modum. 

Quia  vero  proportiones  fe  habent  in- 
«icem  vt  1.  pof.i.quad.  &  i.cu.  proportio- 
nis  ,  proportio  enim  fecundae  ad  primam  eft 
fimplex  &  vna ,  &  tertiae  ad  fecundam  vt 
quad.  &  quartae  ad  tettiam  vt  cubus.  Velut 
vides  in  exemplo»differentix  vero  funtin  ea- 
dem  proportioneildeo  fi  quis  dicat  diuide  10. 
in  quatuor  quantitates  ,  quarum  proportio 
difterentiarum  extremarum  fic  tripla  ad  me- 
diam  facile  inuenies  ,  nam  habebis  i.  cu. 
m.i.quad.p.i,pof.m  i.tripla  ad  i.quad.m.r 
pof.diuide  per  x.pof.m.i.  habebis  i.quad. 


8.  12.18.  27. 


p.i.  arqualem  3  p0f.  igiturreseft  i^-m.^. 
iT>  hxc  erit  proportio  quantitatum  iuxta 
quam  diuidemus  poftea  20.  &  femper  dif- 
ferentia  prima;  a  fecunda  &  tertiae  a  quar- 
ta ,  tripla  erit  differentia:  fecundae  a  tertia. 

Qjtjs,  s  t  1  o  IV. 

luxta  quam  faciemus  quatuor  quantita- 
tes  in  continua  proportione  quarum  diffe- 
rentia  fecundae  a  tertia  fit  a.  &  prima?  a 
fecunda ,  &  tertiae  a  quarta  6.  Erunt  igitur 
iltadifferciitix  in  ea  proportione,  vtpote 
i-^m.^.i^  |  j-fm.^.iif^.m.^.  8o.Sed 
media  differentia  non  eft  %.  dic  ergo.fi  j.-i- 
m.^.i  i-effet  2.  quid  erit  i-^-m.  j$i.  i~& 
m.^£.8o.Duc.2.  ineas  quantitates,  fientvc 
vides  :  diuide  eas  per  3-f m.  ^.njj&eft 
vc  multiplices  per  binoaciium  omnia  fietque 


3.1^^.5. 
i8.m.^i.j2o. 


^vm.^.n^ 
5-p.^.ii^ 


<h'uifor.i.&cftacfinon  diuideres  quanti- 
taces ,  ergo  erunt  vt  vides ,  fed  hae  funt  dif- 
ferentiz  quantitatum.  Pones  ergo  primam 
i.pof.fecundani  i.pof.p.^.m.^.tertiam  1. 
pof.p.5.m.^.5.quartam  i.pof.p.8. ducpri- 
mam  in  vltimam  fiuat  x.  qu*4  p,  8,  pgf. 


aequaliaductuifecundae  in  certiam,qui  efl  v 
quad.p.8.pof.m.pof.^i.2o.p.2o.  numero riv 
1^.320.  Jgitur  pof.^..  10.  arquantur  120. 


j.p.ifi.y. 
j.m.^.5. 


2. 


m.  w-.^  328.  diuide  numerum  per  numerum 
pofitionum,  erit  rei  aEftimatio  iji.  20.  m.  4. 
Igitur  quantitates  erunt  vt  vides. 

Et  conftat  quodfunt  in  continuapropor- 
tionc :  nam  ex  prima  in  tcrtiam  fit  G.m.yt. 
10.  quodeft  quadratum  fecundae.  Et  diffe- 
rentia  prima;  a  fecunda  eft  3.  m.  $i.  5.  & 


^i.^.m.i. 
^t.^.m.  1. 

Jj£.20.p.4. 


I.  pof. 

1.  pof.p. 3.111.^.5. 
I  1.  pof.p.^.m.^i.j. 
1   1.  pofp.8. 


fy..  I  80. 

terti*  k  quarta  5.  p.  5.  qua?  i\in(kxh~ 
ciunt  C.  &  differentia  fecund»  a  tertiaeft. 
z.  vt  jpropofitum  cft. 


C  A  P  V  T  LVI. 

T>e  dttabm  qu&Bionibus  pulchris fecl  im- 
prtinmtibm^ 

CVm  fuerint  tres  quantitates,  &c  volue- 
ris  eas  diuidere  in  duos  ordines  quan- 
titatum  eiufdem  proportionis  primum  di- 
uides  fecundam  pro  arbitrio.i.mediam,quia 
innumeris  modis  poterit  folui  quaeftio ,  vt 
etiam  fub  certa  porpcrtione  quantitatibus 
Yt  libet  variatis  iuxta  proportionis  natu- 
ram,  crunt  crgo  duo  generales  rnodi,  (cili- 
cet  quantitatis  &  proportionis.  5intergo 
cjuantitates  5.8.  15.  Et  proportionemallu- 
mamus  duplam  3  erunt  igitur  5.  m.  h  pofS. 


^.m.i.pof. 
S.m.z.pof. 
1  j.m.4.pof. 


(95.  p.^i.quad.ni.  3_j.pof. 
64.  p.  4.  quad.  n1.32.pof. 


4r 


7- 

/  1S> 


t  Aggreg.Prim.Scc.Agg.5, 
5\z  Z3 

20\4- 


13 


J3 


■  *67<S 


7 

3lf 


m.2.pof.i3.m.4.pof.  in  continua  proportio- 
ne ,  qnarc  yt  vidcs  excreraainHicera  conue- 

niunc 
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nitint  duc*ca  cum  mediain  fe  ,  &abie£to 
numero  quadracorum  vtrinque  qui  iemper 
eric  idem  eric  i.pof.asqualis  I.  igitur  quan- 
ticateserunt  1.2.4. &  reliquae  4.  6.  y.&c  hic 
modus  eft  facilis.Etenim  Ci  pofuiftes  in  pro- 
porcione  quadrupia  fuiilent,  vt  vides.  At  fi 
quancicates  medise  iam  diftinctae  fupponan- 
tur.  Velut  in  primo  exemplo  a  latere  vides. 
Duc.  5.  primum  aggregacum  in  4.  quadu- 
tum  medix  minoris  fjc  20.  diuide  per  i  3,- 
aggregatum  maiorum  exit  i~t  detrahein- 
de  4.  quadratum  mediae  minoris  ex  56. 
quadratomedis  maioris  relinquitur  3  i.di- 
uidepen  j.  exit  2^detrahe  ex  5.  minore 
aggregato  relinquitur  i~y  cuius  dimidio  in 
fe  du&o  cum  fiat  1  j^-detrahes  iam  ferua- 
tum  primum  prouentum ,  &  eft  ifp  relin- 
quetur  ^  cuhis     ^  addita  vel  detracta  ab 
I  —  dimidio  refidui  minoris  aggegati  often- 
dic  partesi.  vel  1      Igitur  partes  eruntfe- 


1. 
4- 


2. 
6. 


4. 
9- 


2. 


4- 
4- 


m, 
P- 


pof. 
pof. 


cusidum  primam  asftimationem  j,  2.  4.  & 
4.  6. 9.  &  iuxta  fecundam.  Quod  fi  aggre- 
gaca  fint  mutuai.  vt  prima  cum  terciacon- 
iungatur,  erunt  gratia  exempli  S.&2.  & 
6.  Sc  10.  peruenies  ad  notitiam  eodem  mo- 
do  4.  2.  1.  &4-  6.9.  &  f-z.  5.  &7  -f  65» 
&  ideo  duplex  ordo  videtur  ex  his  liaberi. 


1507.    |  564. 


1708249!  31S096. 
518096  | 


#.«3901531 


1507. 

5^4- 

1871. 
743- 

5615. 

7484- 
13097- 

1390153. 


275341- 
97554*- 

1950684. 
3901 368. 
2926026"  40. 
487670140. 

6827394  00. 
8778078  160. 


951  292016*964. 

1 600. 

95 1  29  20  18564. 


REGVLA  SECVNDA 
Pomponij  deBolognetis. 

Slnt  dux  Imcx  a  b  &  b  c  gnomo ,  qui  eft 
differentia  quadratorum  c  g  f  d,  &  pro- 
ducatur  b  c  azquaiis  b  c,  dico  quod  re&an- 


gulum  ex  a  c  differentia  in  a  e  aggf egatum 
laterum  eft  xquale  gnomoni  di&o.Nam  ex 
Prima  fecundi  Elementorum  quodfitex  a  c 
in  a  e,  eft  squale  ei  quod  fit  ex  a  c  in  fe,& 
in  c  b  &  b  c  Sed  qued  fit  ex  a  c  in  feipfum 
cft  «quale  quadrato  g  f,&  quod  fit  ex  a  c  in 
b  c  eft  arquale  re&angulo  c  g  ex  difrmitio- 
ne  data  in  initio  Sccundi  Elemencorum :  & 
quod  fit  ex  a  c  in  b  e  eft  «quale  re&angulo 
d  f,  quia  b  e  eft  lequalis  c  h ,  etenim  fup- 
pofita  eft  a-qualis  b  c  &  d  f  eft  sequale  a  b, 
ex  his  quas  dicla  funt  in  Primo  Elemento- 
rum,  igitur  liquido  patet  propofitum. 


Cum  ergo  foleamus  inuenire  ex  bafi  01- 
thogoni)  &r  alceroiacere  reliquum  Iatushoc 
modo ,  fit  latus  redto  oppoftrm  1507. 
alterum  564.  ducuntur  in  fe,  &  fiunt 
1708  249.  &  318096.  detrahe  vnum  ex  al- 
tero  fit  1390153.  cuius  #.eft  alterum  latus. 
Sed  ex  prscedenti  demonftratione  longe 
breuius  iunge  564.  et  1307.  fiunt  1  871. 
detrahe  etiam  vnum  ex  altero  fit  74j.duc 
743.  in  187  1.  fiunt  vtfupra. 

In  hac  operatione  ingrediuntur  figura? 
43.  in  priore  autem  figurae  72.  Maius  etiani 
eft  difcrimen  &  licentia  errandi  maior  in 
maioribus  numeris.  At  vero  ex  demonftra- 
tione  fimili  poterimus  iungere  latera,  nam 
frmagna  fint  ambo,  vt  pote  975342.  & 
975362.  ducemus  maiorem  in  fe  &dupli- 
cabimus ,  &  ei  addemus  quadratum  difte- 
lentia;,  habebimus  quadraturo  iaterisoppo- 
fiti  angulo  re&o.  Fit  ergo  hxc  operacio 
tota  cum  75.  figuris ,  at  alio  modo  120.  fi- 
guris  indiget.  Prxterea  operationes  adden- 
di  in  hac  lunt  16.  in  alia  34.  quod  fi  quan- 
titas  minor  parua  fit,  &  differentia  raa- 
gna  erit ,  tunc  ordinarium  modum  feque- 
mur. 

Modus  multiplicandi  noftervt  87.in89- 
duc  90. in  ^o.proximumdenarium  fit  8*oo. 
duc  defedtum  feu  differentiam  ,  in  differen- 

tiam 
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tiam  fk  3.  totum  8103.  iunge  3.  &  1.  fit 
4.  dac  in/90.  fit  360.  detrahe  ex  8103. 
relinquitur  7743-  fi  vero  volueris  ducere 
$7.11193.  duc  90.  in  90.  fit  8100.  duc  ^.in 
fe  fit  9.  detrahe  ab  8100.  relinquitur  8091. 
Duc  tercio  88.  in  94.  duc  90.  in  90.  fic 
8100.  duc  2.  minus  in  4.  exceflum  fic.8.de- 
trahe  ex  8 100.  relinquicur  8092.  detrahe 
a.minus  a  4.  plus  fit  2.  plus,  duc  in  90. 
fit  180  adde  ad  8091.  fic  8x72.  Duc  de- 
mum  49.  in  93.  duc  50.  in  90.  fit  4500. 
Et  i.inj.fit  ^.detrahe,  habes  4497-  duc 
in  50.  hc  90.  duc  3.  in  50.  fit  150.  detraho 
90.  a  1  jo.  relinquitur  60.  adde    ad  4497. 
habes  4557.  vel  ducas  47.  in  88.duc  90. 
in  50.  fit  4500.  duc  3.  in  2.  fic  6.  iunge 
fiunt45o<5'.  duc  5.  in  90.fit27o.  &  2.  in  50. 
fit  100.  iunge    fiunt   370.  detrahe  ex 
4506.  relinquuntur  4136.  femper  autem 
oportebit  duo  iungere  tantum  aut  qua- 
tuor  aut  duo  iungere  Sc  duo  minuere.  Et 
vtilis  eft  ad  fupputationem  que,  mentefola 
fit. 


C  a  p  v  t  LVII. 

De  tra&atione  &flimationis  generalis  ca- 
ptuii  cubi  &cfualis  rebus  & 
numero. 

Cap.  40.?»  1*  Am  docuit  tequod  asftimatio  generalis 
fitt*i&  53  J^capituli  cubi  arqualis  rebus  6c  numero 
non  elt  habita ,  neque  per  regulam  ge- 
neralem  neque  fpecialtm,  nifi  per  illam, 
vt  inuenias  quantica^.em  quae  ducta  in  fe- 
cundam  ,  producat  numerum  asquationis, 
&  illa  fecunda  quantius  geric  vicem  gno- 
monis >  6c  fic  prima  radix  feu  latus  aggre- 
gati  ex  numero  rerum,  £V  fecunda  illa  quan- 
Per  47.  pri-  titate  inuenta.  Et  eft  hoc  fecundum  natu- 
mi  Elem.  ram  ^  vt  dixi )  quia  linea  ponitur  latus  ag- 
gregati  duarum  fuperficierum  quadraca- 
rum,  &  ideo  erit  oppofita  angulo  re£toa 
lateribus  illorum  duorumquadratorumcon- 
tento.  Ec  dixi  iam  quod  haec  quancitas  de- 
fcribitur ,  vt  in  exemplo  cubi  arqualis  20. 
rebusp-  32.  fic  32.  p.  20.  c.p.  32.1.  produ- 
cens  20.  cum  producente  32.  feu  melius 
20.  p.  d.  3  2.  id  efl:  20- p.  diuifo  32. 
peripfam  radicem.  AUter  20.  f.  32.  id 
eft  ^i.  2<3.  cum  fragmento  3  2.  fupple  per 
eandem  radicem  diuih.  Fragmentum  enim 
eft  quod  ex  diuifione  prodit.  Hoc  igicur 
nominc  vtemur  deinceps  Ci  eui  aliorum  ali- 
quid  arrideat , vel  etiam  nouum  imponac, 
rrtodo  res  conftec  non  grauabor.  Igitur 
jj*.  20.  f,  32.  eft  aeftimatio  cubi  aeqUalis 
20.  rebus  p.  32.  numero  vt  di£tum 
eft. 

Dico  ergo  primum  quod  hajcaeftimatio 
non  poteftelTe,  neque  ex  natura  binomij, 
nifi  vt  mutantur  neque  recifi  fint  a  b  c  & 
d  e  f  quadrata  illa ,  &acnumerus  r  m 
d  f,  quod  prouenit  diuifo  numeroperg  reta 
iplam  :  quia  ergo  g  fi  eftbinomium  d  e  f  eft: 
recifum,  igitur  cum  a  b  c  fit  numerus  ,  erit 
aggregacum  exabc&def  recifum ,  igi- 
tur  lacus  eius  eft  recifum  :  non  ergo  g  fui 


l 


f 


m  h.tm.  (jf 


1  C*M- 
Cor, 


binomium  ,  &:  fi  ponas 
quod  g  fit  |ecifum  ,  erit 
d  e  f  binomium  &  ag- 
gregatum  a  b  c,  d  e  f  bi- 
nomium,igitur  lacuseius 
binomium  primum  & 
non  recifum. 

Cum  igitur  cubus 
acqualis  rebus  Sc  nu- 
mero  ,  vt  in  exemplo 
praccedenti  ,  vt  fupra 
vifum  eft  habeat  aeftimationem      17-  p- 

1 .  &  hoc  eft  binomium  ,  &  neceffe  eft  vt 
fit^.  20.  f.  j2.diuido  32.per^.  17-p-1^ 
fufficit  ducere  ijt.  1 7  m-  »• in  *-fit     6 8;m' 

2.  quod  additum  ad  2o.efficit  18.  p.y.  s8- 
&  ita  vides  quod  redit  ad  binomium,cuius 

eft  ¥.  17.  p.  1  W  *ftim«io  >  Jon?« 
ergo  qu6d  nullum  recifum  poteft  eUe  eiui-  - 
modi :  neque  eciam.binomium  cuius  pnma 
pars  fic  numerus,  nam  fragmentum  ent  ne- 
ceflario  cum  iecunda  partem.  igitac 
totum  eflct  recifum.  Eft  igitur  quaccenda 
quantitas  eius  generis  vtdiuifonumeroper 
eamiliius  poilu  efleradix,  &  conftat  m 
binomio  quinto(vtdixi  )  &  fe  fecundofit 

12.  p.  3.  vt  fupra  volo  inuemre  cubum  Ct^ 
aiqualem  rebus  Sc  numero  ,fac  vt  inregu- 
la  de  modo  ,  &  videbis  quodfolum  conue- 
nit  fecundo  binomio ,  &  quinto.  Regula 
ergo  de  modo  duplica  numerum  xquatio- 
nis  feua?ftimationis  habits  ,  &  duc  vtrum- 
que  in  fe  &c  differentiam  adde  quadrato 
«ftimationis ,  &  habebis  numerum  rerum. 
Inde  accipe^t.  quadrati  rei  &  ab  ea  minue 
differentiam  numeri  rerum?&  numcriqua- 
drati  rei,  &  hoc  duein  rem  ipfam,  &  pio- 
ducetur  numerus  aequationis.  Exemplum 
proponitur  ^.?.p-  a-  pr°  acftimaiione  dupli- 
ca  2.  fit  4.  duc  2  &  4.  infe  fiunt  itf-Sc  4- 
quorum  difrerentia  eft  12.  adde  7.  quadra- 
tum  ^,.  7-fit  19'  numetus  rerum.  Indeac- 
cipio  ^.112.  quadrati     7.  p-  2-  &  »b  ea 
minue  8.  difterentiam  1 9.numerirerum,& 
11.  numeri  quadrati     7.  p.  2.  nam  dufta 
in  fe  producit  1 1.  p.  ^i.  1 1 2.  igitur  numerus 
illius  quadrati  eft  11.  hanc  ergo  differen- 
tiam  minue  a  fy.  1 1  2.  iam feruacam  ,  &  eft 

quadrati  rei  fiet  t$l.  1 1 2.  m.  8.  duc  inrem 
qua;  eft  radix  7.  p.  i.habebis  numeramu. 
igitur  1.  cu.  jequatur  19.  rebus  p.iinume- 
ro.  Conftat  ver6  quod  seftimatio  non  po- 
teft  augeri ,  nec  minui  ftante  numero  rc- ' 
rum  &  aequationis  eodero,  nam  fiaugeatur 
quod  exic  minuitur,  igitur  &  aggrega- 
ti  quse  eft  res,  $c  fi  minuitur  quod  exit, 
augetur  igitur  &  ^t.  aggregati  quseft  res 
&  itadum  augetur  minuitur  ,  8c  dum  mi- 
nuitur  augetur  quod  elfe  non  poteft.  Cob- 
ftat  etiam  quod  talis  aeftimatio  eft  commu- 
nis  binomio  cubico  inuento  in  parte  capi- 
tuli ,  &  binomio  fuperficiali  hic  dedarato 
&  communis  quatititas  eft  ffftimacio  geoe- 
ralis. 


C  ap  v  r 
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Cap.  LVIHDe  quantitate,&c.  43 1 


C  a  p  v  t  LVHL 

Ve  ccmmuni  quantitate  dttabtts  incom- 
menfts  qttot  modisdicatur. 

SVnt  ergo  iam  notae  duae  sftimationes 
cubi  squalis  rebus  &  numero  ,  vna  in 
parte  maiore  numeri,&eft  bmomij  cu- 
bici,  alia  in  parte  minoris  numen  bmovmj 
cx  qcudratis  fecundi  vel  quinti,&  com- 
munis  jEltimatio  quae  non  poteft  efle  m 
commenfis  ,  elTent  enim  intec  le  commen- 
&,  &  quarta  fcilicet  quz  intelhgitur  ln  par- 
te  minoris  numeci,  deficere  igicur  commu- 
ne  oportet  vt  dicatur  pcr  coniun&ionenu 
Sint  igicuc  a  b  &  b  c  incommenfae,  &  fint 


-i  *- 


c 


j$t.  8.  p. 


J      ^i.CU.  4.  p.  ^i- CU.Z. 


cohiun&ae  ita  vt  medium  earum  fit  d  ideft 
aggregati  ,  vt  gratia  exempli,  a  bfit  fy.  8. 
p.  z.  &  b  c  Rt.  cu.  4.  p.     cu.  i.  Poftquam 
igitur  non  poteft  efle  communis  aeftimatio 
per  commenfum  communc  :  ita  enim  ef- 
fent  eiufdem  naturae  inter  fe ,  aut  erunt  er- 
go  per  viatn  additionis  &  detra&ionis  :vt 
/ic  a  d,  igitur  aderit^.  i.p.  l.jp.ty.ai^r 
p.     cuT  quare  bd  erit      2.  p.  i.m. 
cu.  ~m.  jp.  cu^rquam  conuenit  addere 
quadrinomio ,  &  ita  potuilfcmus  ab  initio 
inuenire  a  b  &  bcsficut  duo  haec  quadrino- 
mia  eiufdem  generis.  Ponamusrurfus  quod 
primum  inuentum  gratia  exempli ,  fit  a  e 
quod  addat  fuper  a  b  ^.cu.2.  vteam  opor- 
teat  detrahere  ,  autfit  minus  cein  y..  cu.  2 
igitur  oporteretinuenire  a  e  &  e  cprius  quae 
funt  inaquales  ,  &  vna  eft  quantitas  tri- 
nomia  alia  y..  cu.  fimplex ,  hoc  autem  ab- 
furdum  ,  idco  via  operationis  nulla  eft.  Ne- 
ceife  eft  igitur  vt  fit  quantitas  communis 
aenere  non  a  b  nec  b  c ,  &  hoc  elle  poteft, 
nam  animal  cft  commune  homini  &  afino 
&  boui  &  equo,  ita  a  b  &  b  c  continentur 
fub  communi  aliqua  quantitate,  quae  do- 
nec  communis  eft  omnibus  habet  folam 
eam  proprietatem ,  quodcumdiuiditur  nU~ 
merusfimplexjequationis,  perillam  ipfam 
eft      numeti  rerum  cum  eo  quod  prodit. 
Huic  accidere  poteft  vt  fit  numerus  ,  vtbi- 
nomium  fecundi  &  quinti  generis  :  vC  fit 
jji.  cu.  binomia  fimplex,  vt  hic  vel  binomij 
cum  fuo  reci(o,vel  vt  fitalia  quantitas  fem  - 
per  cum  illa  proprietate.  Diuidamus  ergo 
icJ.perji.  8.  p.  z-exit^.  128.  m.  8.  addo 
ad  20.  fit  n.p-  ^         quadratum  8. 
p.  1.  nam  cubus  fuit  aequalis  20.  rebus  2. 
cxit  ^i.cu.  16.  m.  1.  p-      cu  4.  hoc  adde 
ad  6.  numerum  rcrum  fit  y..  cu.  iC  p.4 
*  jjc.  eu.  4.  &  hoc  eft  quadratum  iji.cu.  4-p. 
^i.cu.  i .Commune  eft  ergo  vt  vides  in  vtra- 
quc  diilifione  prodire  recifum  ,  quod  addi- 
tum  numero  rcrum ,  tranfeat  in  naturam 
fimilcm  quadrato  rei  :  numerus  igitur  re- 


rum  mutat  nacuram  eius  ,  quod  proue- 
nit  ex  diuifione  numeri  aequationis  per 
rem. 


Capvt  LIX. 

Ve  ordine  &  exemflis  in  binomijs fecunda 
ejrquinto. 

CVm  femper  incremenrum  numeri,  & 
primus  numerus  incipiat  a  primi 
numen  rerum  ,  &  dimidium  eius  ^l.  fit  fe- 
cunda  pars  binomij  ftabilis  ,  qnse  eft  nume- 
rus  aeftimationis  Sc  primae  partis  quadratum 
incipit  a  quarta  parte  primi  nunieri  rerutn 
&  inde  tam  numerus  rerum  quam  etiam  in- 
crementa  quadratorum  prima:  partis  bino- 
mij ,  quae  eft  ^l-  augeantur  per  monades: 
qux  faciiius  patent  in  fuppoficis  cxemplis 
primis  quatuor,  cum  quintum  fit  extra 
ordinem  mnnente  aeiiimacione,  velutin  ter- 
tio  exemplo  primus  numerus  rerum  eft.9. 
cuius^t,  eft  3.  Jl  quo  incipit  pvimus  nu- 
merus  aequationis,  6c  eius  dimidium  eft  1. 
—  pars  fecunda  aequationis  ,  q  ae  remanet 
immobilis,  &  primaquas  eft  y..  i  -^  cuius 
quadratum  eft  quaita  pars  primi  numeri 
rerum,  ideft  9.  Etaugemur  talia  quadrata 
poft  modiun  per  monadem  ,  feu  vmim,  vt 
etiam  numerus  rerum,  vt  in  figuravides» 

Exemflum  primum  imremeUipY  i. 


I  cu. 
1  cu. 

I  cu. 
I  cu. 
I  cu. 
I  cu. 
I  cu. 
I  cu. 
I  cu. 
I  cu. 
I  cu. 
I  cu. 
1  cu. 
I  cu. 
1  cu. 

T  CU. 

I  cu. 
I  cu. 


op.  r.pol*|i^p.-j 
i  p.  2.pof.     1  \  p:  j 
z  p.  3.  pof.ijt.  z^p:^ 
3  p.  4.  pof^.  5  T  p:f 

4P-  5-  Pof-^'  4f  P-  T 
5p.6.  pof.j^.  5iTP=T 

7p.  8.  pof  ^i.  7f  P:7* 

8  p.^.pof  §i.  8  —  PJt; 
9  tl  io.pofi>.  5,  -f  p-T^ 

lo.p.  ll.pof.  iji.  10  —  p"-T 

11  p.  1  2.  pof.  ^i.  1  I  -jp>  T 

12  p.  1 3.  pof.  $i.  1 1  7-  p.  T 
13  p.  1 4.  pof.  ip.  1 3  T  V;  \ 
14 p.  1  y.pof.  ^i.  HtPT 
1jp.1tf.pof.9t.  15-J-p:^ 
16  p.  1 7.  pol.  Iji.  itf  7"  p*.  T 
I7p.i8.  pof.Jji.i7TP*.  T 


'Bxemflum  fecundum  incremcntifier  z> 

1  cu.  o  p.  4.  pof.  iji.  1.  p.i 
1  cu.  2  p.  j.pof.  ^i.  2-p.  1. 
1  cu  4  p.  tf- pof.  iji.  3-p.  1» 
1  cu.  tf  p-  7-  pof     4*  ?• 1 
1  cu.  8  p.  8.  pof.  ji.  5.  p.  u  - 
1  cu.  10  p.  9.  pof  ^t-  tf-  p«  * 

I  CU.  12  p.  lO.pof.  $i.  7'P;  I. 

1  cu.  1 4  p.  1 1 .  pof.^i.  8.  p.i. 
1  cu.  ^  p.  i2.pof.  y..  ^.p.  1. 
1  cu.  18  p.i^.pof.ijt.io.p.  I.} 
1  cu.  20  p.  14.  pof.iji.u.p.  I. 

I  CU.  22  p.IJ.  pof.  ^i-  I2.p.  I. 

1  cu.  24  p.  1tf.pof.1ji.  13.  p.  I. 
1  cu.  26  P.  17.  Pof.^..i4'P,J* 

1  ce 
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I.   16  p.  17.  pof.  Ifi.  I4.  p.i. 

j.  z8  p.  1 8.pof.  ^i.  1  r.pi  r. 


1  cu. 

I  CU.    26  p.  I  S.pOl.  ty..  1  5.  p. 

j  cu.  30  p- 19-pof.  ^i.  1  (J.  p.  1. 
1  cu.  32  p.  2o.pof.      17.  p.  r. 
1  oa.  34  jp-ii- pof.     1  8.  p.  1. 

tmmflum  tertium  incremmti  fer  3- 

p.  g.pof.  ^i.i^p;  1  T 


10.  pof.  5Tp 


I  — 


p.  11.  pof.^.4T  pj  iT 
p.  1  2.  pof.      5  T  P"  1  T 
p.  1  j.pof.^..  6Tp.  i  -f 
.  15  p.  i4.pof.  ?i.7Tp.lT 
.  l8p.lJ.pof.       8T  p.  1  t 


I  cu. 

i  cu.  3  p. 
1  cu.  6 
icu.  s>p; 

1  cu.  1  2  p.  r 3 . pof. 6-p,  1  f 

I  CU 

idi.  18  p.  15.  pot.  y..  sTp. 
1  cu.  2  1  p.  io\  pof.^i.  9—  p.i  — 
1  cu.24.  P-  J7-  pof.^.io  —  p- 1— 
1  cu.  27  p  f  8-  pof.^t.  u  —  p.  1  — 
1  cu.  30  p.  19.  poi.  iji.  12  T  p.  1  — 
'i  cu.  3  3  p.  20.  pof.^i.  1 3  T  p.  i-f  1 
1  cu.   36  p.  z  r.pof.  Bi.  i4  f  p.  1  f 
1  cu.  39  p.  22.  pof.^..  i5Tp.i  — 
1  cu.  42  p.  2  3-pof.  ^i.'i^Tp.  if 
1  cu.  45  p.  24.  pof.  y..  17  f  p.  1  t 
1  cu.  48  p-  25.  pof.  ^i.  1 8  T  p.  1  f 
.1  cu,  5  1  p.  16.  pof.      19  —  p.  1  f 

jZxemflum  quartum  incrementi  fer  4. 

I  CU.   Op.  l£.pof.  JJi.  4.  p.  2. 

%  c«.  4  |- "17  pof-  y-  5-P  z- 
1  cn.    8  p.  18.  pof.  $i.  6".  p- 2. 

I  CU.    12  p.  19.  pof.  JJt.  7.  p.  2- 

1  cu.  16  p.  20.  pof.  ^i.  8.p.  2. 

I  CU.    20  p.  21.  pof.  IJi.  9.  p.  2. 

1  CU.  2  4p.  2  2.  pof.  ^i.  IO.p.  2. 
X  CU.  28  p.  1  3.  p  )f.  J*i.  I  i.p.  2. 

2  CU.  32  p.  14.  pof  ^i.  I  2.  p.  2. 
I  CU.  36".  p-  25-  pof.  13.  p.  2. 
I  CU.    40  p.  26\  pof.  IJt.  I  4.  p.  2. 

1  cu.  44  p.  27.  pof.  ^i.iy.  p.  2. 
1  cu.  48  p-  28-  pof.  iji.iS.  p.  2. 
1  cu.  5  2  p.  29.  pof.  ^i.  i7-p- 2. 

I  CU.  $6  p.  30.  pof.  1J2.  l8.  p.  2. 
1  CU.  60.  p.  51.  pof.  ^i.19.  p.  2. 
ICU.  6\  p«  32.  pof.  J$i.  20.  p.  2. 

ExempttimquMtumvbireseademeft. 

I  CU.   2l£  p.  o.  pof.  6". 

I  CU.   2I0  p.  1.  pof.  £» 

1  cu.  204-p.  2.  pof.  6". 

1  cu.    198  p.  ^.pof.  6*. 

icu.   192  p.  4.pof.  G, 

1  cu.  1  8<j  p.  5.  pof.  6. 

1  cu.  1 80.  p.  6.  pof.  S> 

1  cu.   i74  p.7.  pof.  6 

1  cu.  168.  p.  8.  pof.  6. 
i    1  cu.   i<?2  p.  9.  pof.  6. 

l  cu.   156  p.  10.  pof.  6, 

1  cu.  150.  p.  1  i.pof.  6» 

1  cu.   i44  p.  1 2.  pof.<5, 

1  cu.  138  p.  13.  pof.  6 

1  cu.    1  32-  P-  i4.pof.  ^ 

1  cu.   1 26  p.  1 5.pof.  6. 

1  cu.  120  p.  i<J.pof.£. 
Ex  quibus  fequuntur  quatuor  corollaria. 

Ex  hoc  igicui:  ©rdine  habemus  primum 
quod  «Jportec,  vt  cum  dimidium  ^t.  fit  pars 
fecundaacftiraationis,  oc  ^t.  lic  neceflaiio 


numcrus  par  velimpar,  vt  fecundapars  fit 
numerus  integW  ,  aut  numeri  dimidium.c  |B  t 

Secundo,  {equixur  quod  capitulumnon 
poteit  eile  generale ,  quia  primus  numecus 
neceiTario  eit  quadtatus ,  nam  ii  non  fit  cum 
incrementa  fiant  per  radicem  numeii,  igi* 
tur  vel  primus  numerus  vt  pote  in  tevtio 
ordine  erit  integer  tk.  non  quadratus ,  aut 
quadratus  fed  non  integer :  li  quadracas  & 
non  integer ,  igicur  cum  alij  numeci  rerua 
fiant  per  additionem  continuam  ynius, 
erunt  omnes  numeri  rerum  fracti ,  igimr 
non  feruiet  capitulum  cubo  xquali  rebus 
integris  &  numero  vlla  ex  parte  quod  eft 
abfurdum.  Sin  autem  fuerit  numerus  &:  noir 
quadratus  ,  igitur  cum  incrementa  fianc 
per  ^i.illius,nunquam  prodibit  numeros  ve- 
iijs  aequationis,&  ica  capitulum  erit  inucile. 

Ex  hoc  fequicur  eciam  quod  numquamP*»t)W«| 
numerus  aeqnationis  potefl:  adeoaugeri  ,%rf<««£lt« 
quadratum  dimsdi)  eius  ftt  maius  cubo  tet-  c. . 
tiej  partis  numcri  rerum  :  nam  tunc  per  pii- 
mam  regulam  fieret  eftimatio  binomvum 
cubicum :  Sc  per  hanc  regulam  binomium 
quadratum,  6c  ica  unum  a»quaJee(fet  atceri, 
quodliceteire  poffic  ,vt  in  hoc  excmplo^. 
v.cu.  20.  pt^i. 3 29-p.iU.v  cu.  20.nv.Bi  392« 
&  eft  2.p.  $i  2.  &  1.  m  ijt  2.  quod  eft^ 
non  poceft  tanten  continuari ,  tk  Eeftimatio 
refoluitur  in  numerum  integrum. 

Ex  hoc  habetur  aeftimatio  propofito  nu-  Co^.f 
mero  rerum  &  e_quationis  inuenias  omuia 
quadrata  coiftenta  fub  numero  rerum,  & 
fuas  $i.cum  quibus  duces  iftas  in  dirTeren- 
tiam  numeri  rerum,  Sc  numeri  quadrati,  Sc 
fi  producaturnumaus  ^quationis.  tuncdif- 
ferenria?  illius,  &  quarcas  partis  numeri  qua- 
drati  inuenti  ^i.  eft  prima  pars  binomvj ,  Sc 
dimidium  ^i.  illius  inuentqc  pars  ftcunda  bi- 
nomij.  Exemplum  i.cu.  ^qualis  eft  30  p:iji. 
pof.  fub  1 9  numero  rerum  continentur 
quadrati  numeri,  vt  a  latere  videsrcum  ve« 
r6  differentia  9.  a  iingulis  fitducta  in  mi- 
meri  bifariam  producitur^o.numeruseqoa- 


4- 


-4. 


•10. 

15- 
18. 


12. 
30. 
30. 
18. 


tionis.  In  pofteriore  accipiemus  1 .  qttfe 
tam  partem  4.  &  addemus  ad  ij.  diflerea- 
tiam  fit  icT.  cuius  ^i.qua:  cft  4.addico  i.con- 
llituit  ^ftimationem  5.  In  priore  addemus 
2  T  quartam  partem  9.  ad  10.  differentiam 
jflt  1 2  T  cuius  ^i-  quae  eft  3  addito  1  -f  cti- 
midio  3.  j$i.  9.  fit  5.  vt  prius  rei  seftimatia. 


C  A  P  V  t  LX. 

Vemonfiratio  generdis  cafttuli  suU 
acjudts  rebus  &  numero. 

ET  cum  fit  regula  haec  qu^d  ad  xtymr 
tionem  attinet  fpeciahs,  ideo  ctiani 
non  mirum  eft  fi  fit  etiam  fpeciaiis  in  mo- 
do  inueniendi ,  cum  fupponat  numerum 
quadratura,  Ergo  vt  generalitcr  confidere, 

tur 


tu 


Cap.  L  X.  Demonftratio,  &c.  4  3  3 


r  pioponarnus  rem  ipfam  a  b  Sc  eius 
*Iuadratum  a  c ,  quod  conftat  ex  aliquo 
"umero  diuiio  per  a  b  &c  prouemtu  ad> 
^ito  numer©  rerum ,  numerus  igitur  diui- 


k 

k 
a. 


ric  minor  quadrato,  non  poterit.  Poltqua  m 
ergo  fupponimus  monadem,iIIa  nota  elt :  & 
quia  fupponimus  a  k  potentia  etiam  «io- 
gam  capiamus,  gratia  exempli  ,  quod  fic  ^„ 
cu.  12.  p.  2.  cuius  quadratum  a  c  eft  Iji.  cu. 
144.  p.  ^i.  cu.  768.  p.  4.  volumus  ergodi- 
uidere  ^..cu.  1 2.  p.  2  vt  diidta  in  vnam  par- 
tem  ,  &  addita  reliqua  fit  arqualis  j.  gra- 
tia  exempli  &  alteri  parti:  Sit  ergo  pars  vna 
i.poC  &erunt  partes  i.pof.  &  cu.  12. 
p.  2.rn.  1.  pof.  duc  ergo  i  pof.  iniji.  cu.  * 1. 
p.  2.  fiunt  pof  cu.  1  2.p.  2.  &  hoc  eil 
^quale  91.  cu.  i  2.  p.  5.  m.  j.  pof.quare  pof. 
i^.cu.12.  p.p.  3.  «qurfbuntur  91.  cu.  12^. 
5-diuide  numerum  aequationis  per  nume- 
rum  po(,  inueniendo  recifum  iji.  cu.  12.  p» 
3-feu  iji.  cub.  27-p-^i.  cu.  12.  &  eft  i^.cu. 
3  —  m.  Ri.  cu.  1  -f  p.  Ri.  cu  T  duc  in  ipfum 
fit  6--- ddcito^.cu.  1  2.  p,  5.  per  1  -j-  m. 


cub.  1  -^-  p.  cub.  T  Hoc  igitur  produdtum 
diuide  per  <J.-f  exit  res  ipfa  1  T  p.  ;t}i,  cu. 

77^-,  Haeceft  vna,  pars,  alia 


1  —  m.     cu.  1  —  p.     cu. T 
5.  p.i^.  cu.  u. 
"  -«— •  — 


7,1  P-  i- 
m:  Hi.  cu. 


p.  ^i.  cu.  83  T  p.  ^i.  cu.40-^ 
1  87  4  m.i^.  cu.  1 8. 


icu  9  T  p.  ty:.  cu.  5--ym.  )}i.  cu.  12. 


igitur  erit 


cu.  — 


96  r* 

m. 


p.  Bi.CU.  12.  p.I^- 
ty-  cu.  gjy-  du&aigitur  i^.  cu.  12.  p.  2.111 1 

P-        cu-,-TsTP-  * 


lTP.  ^t.cu.  jr-m. 


pro- 


fus  nunc  ponatur  fuperficies  :  ideoque 

f  otent  eiTe  maior  &  minor  &  azqualis  ipfi  a 

e  proponanir  primum  quod   fit  aequalis 

igituv  quod  prouenit  erit  b   a  latus  & 

hoc  eft  notum  :  quippe   numerus  no- 

tus  ideb  nota  velut  I,  cub.  aequalis  tf. 

p.  20.  rebas  res  eft  5.  &  atquaLs  36.  p. 

30.  rebus  res  eft   6.    Sk  modo  B  D 

maior  quadrato  A  C  in  □  E ,  &  fit  A 

C  vnum ,    &  quia  E  D  erit  quantum 

A  D  ,  &  addiu  C  D  ,  conftituit  qua- 

diatum  A  C  ex  demonftratis  ,  fi  ergo 

adderetur  fola  A  F  vt  fieret  A  C  eliet 

numerus  rerum  ad  vnguem  E  C  ,  fed 

quia  additur  D  F  ptus  coriftituatur  F  G 

arqualis  F  D  ,  igitur  fuperficies  E  .G  C, 

crit  numerus  rerum  puta  8.  Sc  iuperfi- 

cies  b  d  eft  numerus  ex  fuppofito ,  &  dif- 

ferentia  earum  erit  24.  qui  eft  dodrans 

32.   &  triplum  numeri  rerum  AB  :  6c 

ideo  E  D  fit  ex  ea3  id  eft  vno,  in  AD 

feu  A  k  cum  adiefta  k  D  igitur  adie&o 

quadrato  k  D  commune  etit  produ&um 

ex  A  B  adieda  A  D  in  k  D  monade  addi- 

ta  ^quale  difterentix  numeri  atquationis, 

tk  numeri  rerum  cum  quadrato  kd.  Si 

vero  proponatur  B  H  numerus  paruus ,  &: 

quiexit  AH  &  monade  du6ta  in.  AH  fit  E 

H  fuperficies  qua?.  adieda  numero  rerum 

conllituit  quadratum  A  C,  igitur  nunie- 

tus  rcrum  eft  fuperficies  H  C  E ,  &  fit 

gtatia  exempli  18.  &  H  B  8.  igitur  dif- 

fcrentia  erit  10.  talis  autem  diffcrentia  eft 

H  C  m.  H  E  H  c  fit  ex  H  k  in  A 

B  ,  H  E  ex  H  a  in  A  E.    Igitur  eft  di- 

uifa  A  k  xqualis  A  B  vt  ex  tota  in 

vnam  partem,  altera  decra&a  reiinquatur 

*■ 

10. 

Quando  ergo  fuperficies  diuidenda ,  & 
eft  numerus  aequationis,  fuerit  magna, 
in  plunbus  fatis^aciet  pars  illa  capituli 
inuenti  per  binomia  ex  ^i.  cubicis,quando- 
que  etiam  non.  Sed  quando  fuperficies  fue- 

^i.  cu  7-  p-  fy. 

Hi. vel  etiam  totum  hoc  "      7*   ;     "  " 

*  '  Iji.cu.  quadio.p.      i-m.  Ki.  2. 

tinet  nibil  refert  cum  perpetuo  liceat  appropinquare.  Quo  vero  ad  operationes  illse 
funt  nottflfimie  ,  ideo  propono  eas.  Sit  ergo  vt  velim ,  %t.  T  capio  iji.  numeratoris 
&  denominatoris  ,  &  eft      b  Sc      a5  &  fuperpono  vnam  akeri  eodem  oidme  >  8c 

eft  ^i.  cu.  1  o. 


tunc 
iam 


^i-  cu. 

^i'u«£to  detrahendo 

cu.  12.  m.  VfL.  cu.  relinquetur  ^.advn- 
guem.  Nos  autem  quaerimus  fimul  quod 
ex  dudu  a  b,  id  eft  1 2.  p.  2.  in  h  a,  id  eft 
refiduum  quod  fuit  T  p.^i.cu.  12.  p.  ^i.cu» 

17^7  m*  cu-  zt}t  nqmerus.Et  ha?c  erit 
quantitas. 

Clarum  eft  igitur  quod  prob/ema  con- 
ftruitur  hoc  mod.> ,  &  Componitur  ex  re- 
gula  de  modo  &  pofitione:Inuenias  quan- 
titatcm  qux  poilk  diuidi  in  duas  partes, 
vt  ductum  tocum  in  vnam  producat  3. 
gracia  exempli ,  &  in  reliquam  partem  ad- 
dito  priore  producat  8.  pro  excmplo.  Quo* 
niam  ergo  liquet  quod  geuus  aeftimatio- 
nis  illius  eft  quantitas  ex  gerfere,  velfor- 
ma  diuifa:  vt  *  fuperius  n.  eft  demon- 
ftratum  quod  non  licet  diuidere  nifi  per 
quadrinomium  in  quadratis ,  in  cubi- 
cis  per  binomium  aut  trinomium  analo- 
gum  ,  vel  per  regulam  fpecialem  ,  cum 
ergo  in  casteris  non  liceat,  dico  quod  adeb 
funt  nots  ha:  quantitates  vt  illae.  Nam 
quod  ad  efientiam  actinet  ita  aloga  eft 
j^i.  2.  vt  ^i.  cu.  7.  p.  j^i.  regula  3.  m. 
m-  -Ri.  r>.  y.  QuQj  acj  propinqui  tatem  atr 


habco  y.,a      a&  funuitert'CU'a  *ita  cu. 


10. 


b  ly.  b 
Tcm.1V. 


.cu.  b 


Bi.^i.5.p.^i.CU.2. 


PiVCu.J^iJ^i  j.p.^iCU.2 

Oo  SC 


434      I)e  Regula  Aliza , 


&  ita  voio  ducere. 


io- 


„in. 


i^.  2. 


Bt. 


ioo« 


t  ,  ^00^  tSc  ita  diuidendo  multiplicabimus  in  crucis 

fy,  cu,  Ka  4000.    m.  i^.^.io.  m.  ^i.^i.Rt.cu.  128. 

raodura       HUim»^lR'  ?000Q0-      ^y-^ooo-Et  contrario  modo  cWtio  di- 


^i.  IJi.  20-    p.  $i.  CU.  IJi.  i>2 


t 


uidendo.  Et  ita  in  additione 


%t.  R"  500000-  Bi.^i.  20.  p.j^i.  cu.     32.  m.iv. 


^i.R*i5>53 1  M.p.i^.cu.R  40ooo.ni^.$£.  io.riuiwC^..cUi  118. 


IV.  20QOO. 


&  in  detra&ione  pariter 


20.  p.     cu.      32.  p.  ^t,^£.  20000.  m. 


$00000. 


^i.^..Ra  15)53125.  p.^.cu.R  4ooo.m.^£.^..io.m.)ai^.cu.iii 
HaJc  igitur  eo  vfque  a&a  Cmt. 


t 


SEKMO 


SERMO 

D  E 

PLVS  ET  MINVS. 


Li.  it  Ali- 

M  CAJ),  X, 


Prof>.  7, 


Lias  feripfimus  quantum 
exdemonftratione  necef- 
farium  vifum  fuit  quod 
totum  concludit  quod.m. 
in  p.  &  in  m.  producit, 
rh.  ergo  tliuifo  m.  per  rh. 
producitur  modo  P-  de  modo  m.  Velfi  fint 
duo  m.  diuifa ,  potcrunt  prodeuntia  efic 
p.  &  m.  omnia  veio  quse  diuidumur  pct  p. 
jfunt  fimilt»  diuifo ,  diuifo  P-„Per  P- 
producitur  p.&  diuifo  m.per  p.exitm.quod 
patet  ex  multiplicationibus  Ex  quatuor  igi- 
tur*nembristria  nota  funt :  at  fi  p.  diuida- 
tur  per  rh.  nihil  exit,  aliter  ex  m.  in  p.  vel 
m.  produeerctur  p.  qued  effe  non  poile  de  - 
monftiatum  cft.  Sed  fi  diuiforfitm.adiun- 
&um  habens  p.  quod  exit,  fe  habetad  id 
quod  e:n'c  diuifo  per  p.  tantum,vtle  habet 
p.  ad  m.  Veluti  diuido  60.  per  C  m. 
1.  pof.&  per  6.  exit  10.  quod  fe  habebic 
ad  10.  ficut  tf.ad  <?.m.  i.pof.  vel  lo.feha- 
.bebit  ad  id  quo3  exibit  p.  10.  vt  <J.m.  1 . 
pof.  ad  1.  pof.  &  hoc  pendet  ex  demonftrati 
&  alTumptis,  vt  dixi,  ab  Euclide  in',fe- 
cundo  elementorum  propterca  quod  ad  fi- 
nem  artis  hac  in  parte  conducit :  dicemus 
ergo  per  regulam  4»  quantitatum  in  eadem 
proportione  quarn  vocant  trium  fi  6.  m. 
>of.  feu  re  producit  1  «m  quid  producet 


10.  duc.  10.  in  i.rem.  fiup*  10,  res,  diuide 
pe'rt>.  m.i.pof.  exeunc  "^-  Raphael  au- 


6.  m.  1.  pof. 
1  pof. 


10.  res 
6.  m.  1 .  re 


tem  Boiubellus  Bononien  fis  contraxit  hanc 
ad     cub.  Binomij  &  recifi,  quia  non  vide- 
bacur  m.  hoc  vtile  nifi  pro  perfe<5t\one  cu- 
bisequalis  rebus  &  numero :  fed  ibi  eft 
cu.l.duplex  Binomij  fcilicet  SL  fuijecifi-.ideo 
redc  conttAxit  hoc  m.  ad  illas  duas  corldi- 
tiones^  cub.fcilicet  l.  cV  Binomij  cum  iuo 
recifo,&  quiainduobus  re&e  fe  geffic:pri- 
mum  quod  fuppofuic  m-  fimplex  nihil  elfe, 
neque  vlRs  pofle  veldebere  declarari ;  quod 
&  verum  eft  i  &  ideb  negotiatur  circa  rh. 
quod  eft  t$l  illa  cub.l.  Bmomij  &  fui  reci- 
Ziquai  femper  eft  aliquid  ,  quoniam  omne 
Binomium  cum  fuo  recifo  requaleeft  duplo 
partis  quod  eft  plus,ideononeft  minus  fim- 
plex.Altcrum  eft  quod  oftendit  tria  illa 
Tom.  JK 


capitula  cubi  numeri  &  rernm  in  plano 
per  iineas  redtas  &  fuperficies  ideo  volui- 
mus  confiderare  illa  quae  fciipfit  de  hoc  m. 
Nihilominus  defecit  grauiter  in  hocquod 
non  explicuic  quid  incelJigerec  per  p.  m. 
&  rh.  rh.  quaeitalicallngua  ciariusexplican- 
tut  p.di  rh.  Sc  m.  di  m.  feu  quod  non  ani- 
maduertetit,  ieu  quod  non  poflet  nifi  intel- 
lectu  comprehendi  fed  non  imaginari:  feu 
quod  nimis  difficile  vifum  fit,  certe  raul- 
tum  auxic  dsfficultatem  rei ,  alioquin  ob- 
fcuriffima:,  prartermifille  duas  vix  lineas 
Vtcumque  explicuir  redc  fane  operatio- 
nem  terminorum,quod  «rft  aherum  capitum 
prarcipuorum,  cuni  rehquum  fic  notitia  (6C 
vt  declaraui  dcdutStio  ad  numerum)  illarum 
fcilicet  quantitatum.  Proptetea  explicabi- 
mus  quaedam  fuppoiita  fparlim  colleCta  circa 
hoc  &  repetam  vnum  antea  brcuiter  expli- 
catum  Sc  eft. 

p.dim.  in  m.  di  rh..  produeit  p.  illorum  ti 
autcra  fingala  in  hmile  pioducunc  rh. 

Diuifo  p  per  p.di  m.  exit  m.  di  m.  &  per  i.* 
m  di  m.  exit  p.  dirh.  patec  ex  primo  velut 
etiam  quoddiuifo  rh.perp,  dim.  velperrii. 
di  m.  exit  fuuni  fimile  hoc  eft  in  primop.di 
ih.  in  fecundo  m.  di  rh. 

ln  cipitulo  cubi  sequalis  numero  &  re-  3  mi 
bus  ,  inquit,  fi  fueric  cubus  aequalis  15. 
rebus  p.4.  &  duxerimus  5.  tertiam  partem  * 
nameri  cuborum  ad  cubum  fiec  125.  & 
oporteat  facere  ex  4.  duas  parces,  ex  qua- 
rum  dudtu  vnius  in  alteram  fiaciz.^.  tunc 
partes  erunt  4.  rh.  1  25.  quod  eft  m.  121. 
quarum  radices  addita;  &  detractsea  4>qua- 
drato  dimidij  efficiunt  4.  p.  i  21.&  4.ih. 
i^.  121.  &  $£.cu.inarum  imidt^  efficiuntrem 
(  Sc  hoc  121. m.  vocatur  p.  dim.cuius  vt 
notum  ^i.  eft  1  1.  )  &  ita  vna  pars  erit  2. 
p.  n.alia  2.  p.  rh.  ^i.quamm  ^l.  Cu.hefR- 
ciunt  rem  quam  conftat  efle  4. 

Quia  dicic  has  1^.  cub  elle  2.  p.  di  m.  4.^ 
11.  &  2.m.  di  m.  ii.  quod  fi  conftaret  ha- 
beremus  intentum  :  nam  2.p.  m.  1.  &  2. 
m.  di  m.,1.  iundti  faciunt  4. 

Quod  antea  dicit  in  hoc  cafu  eft  qnod  j 
2.  p.  di  rh.  1.  habet  fuum  quadratum  3.  p. 
di  m.  4.  &  cubutn  effei.  p.  di^rh.  n.Ex 
quofequicur  quod  ex  2.p.  di  m.  i.  etiarri 
dudo  in  3.  p.  di  rh.  4.  fiant  2.  p.  di 
mVf  R  J  ^ 

Pendet  ex  ptaecedenti  nam  2.  p.01  m.i. 

O  O    y  detrawto 


4g 6     Sermo  de  plus  &  minus. 


detracto  i.  xh  (  per  prirnum  fuppofitum  } 
a  4.  quadrato  2.  fit  5.  p.  &  p:  m.  4.  pro» 
pter  decuffatam  multiplicationenfy 

p.  dudtum  jn  aliam  quantitatem  in  eo- 
demftaturejinquic  illam  i  oy  aucem  mutat 
vjcillim ,  vc  j>.'di  m,  m  m.  di  m.  &  m.  di 
m>  inp.  dim. 

Poft  deducit  $.  p.di  m.  4-ad  cubum  duo- 
bus  modis  fubfcripcis  qui  ad  idem  cendunc 
vej  vt  fiac  quadracum  &  cx  eo  in  3.  p.  m. 


3.  p.  di  m.  4. 
2.  p.  di  ria.  r. 


6.  p.  di  m.  1  j.  m. 4. 
hoc  efl  2.  pr  di  m.  11. 


4.  ducto  cubus  11  7.  p.  di  m.  44.  altermo- 
dus  in  fecunda  figura  clarus  eft.  Hic  folum 
reftant  dubitationes  quaedam. 

Prima  eur  velic  quod  p.  m.  4.  in  p.  m. 
24.  efficiac  m.  96.  dicec  quod  diftinguit 
fimplicia  qusc  producuntur  a  compofitis  vc 
compofita  a  fimplicibus  in  compofita  vt  fic 
prima  regula  p.  vel  m.  in  compofita  efficit 
m.  compofitum  :  fecunda  compofita  in 
compofita  effieiunt  fimplicsa  p.  fi  diffimi- 
ia ,  rh.  fifimilia  :  tertia  fimplicia  producunc 


3.  p.m.4 
3-  p.m-4- 


p.p.  m  j6.p.  m.  24. 
m.7.  p.  m.  24, 
3-  p.m.  4, 


m.  2 1.  rh.  <>6.  p^di  m.  7^.  m.  di.  m.  2 8, 

m   '  17.  p.  di.  m  4.4- 


48. 144.  m. 


ij.p.  m.  4. 
17  if._ 
Detra&um  a  2,7.  p,  reftamm.  1 17. 
9       ,  16.  25.  cuius  1 3  6  89. 
A  cubus  9  l$&z$. 


44- 

m.  117.  p.di  m.  44. 

ys  prius. 

2.  m  3. 

|              2.  m.j. 

1  5.  m.  1  2. 

vt  in  2.  m.  j.  quod  eit  m.  1.  vete  quadut. 
pars  p.  fuperat  m.  alitcr  diceret  quod  hic 
conftitutio  fit  contracia  redtx  vt  in  illa  au- 
gctur  inccementum  quadutotum  fupra 
re&angula  partium  ,  ita  hic  contu  euenit, 
veJ  dic  quod  fit  commutatio  quia  in  ilJa 
contingic  quoniam  m.  in  rh.  fupponitur 
produeerc  p.  ob  crrorem  in  fabricationc 
quadrati  :  fed  verc  vt  demonitratum  cft  .  . .  ^ 
?  cu.rh.  in  m.  vcl  in  p.  producat  m.  vtdi  £™J*" 
«Stum  eft,  dicemus  quod  quadratum  1.  ms 
3.  eft  4  m.  21.  &quadratum  quodpluseft 
3.  m.  2.  eft  9.  m.  1 6.  vere.  Sed  diccs  quo- 
modo  cum  cxuberet  1 .  p.  ergo  dcbet  p. 
exuperare  m.in  1.  autplusaut  parte. 

Tertia  Dubitatio  eft  quoniam.  nefci- 
mus  quae  quantitates  vera:  fintq.stot 
miracula  faciunc ,  nec  ipfe  aufus  eft  expli- " 
care  nec  reddere  rationcm  huius  rei. 

Quarta  ,  Quia  non  probat  intentum 
fcilicct  quomodo  ^t.  eu.l.  2.  p,  ra.  1 1  p.|.  % 
cu.  2.  m.  di  m.  n.  fint  quantitairei  quse 
conftituunc  4.  ad  vnguem.  nam  fi  fuppt)iu- 
tur  quod  finc  2.  p.  m.  u .  p.  2. .  fi.  m.  1 1 .  ad- 
miccemus  confki  4.  fed  oportet  oftenderc 
hoc  tam  in  binomib  quam  in  recifo  & 
conuerfo  modo ;  &  hoc  per  demonftratio- 
nes  corporeas  rn  plano ,  vel  per  principia 
nota  aut  faltem  ofteudere  quod  fuppolita 
non  finc  abfurda  auc  fenfu  auc  multnudine 
cxemplorumaut  finis  perfe&ione;  quorum 
nullum  cum  exhibuerit ,  magnam  dubita- 
tionem  de  re  ipfa  reliquic  feu  de  inuento. 
Ergo  tranfgreditur  bifariam  in  hac  ope- 
ratione  geometricos  limites.  Primum  cum 
detrahit  n$.ex  4.  &  reJinquit  m.  121. 
fecundum  cum  detrahir      121.  ex  2.  8c 
ideo  binomium  appellat  p.  di  m.  &  reci- 
fum  m.  ds  m.  vt  in  fecundo.in  tertio  acci- 
pit  y..  eu.  inuentorum  &  nota  1.  ligat  eas, 
&  pro  ^.111.  quadrata  ponit  1 1.  quidu- 
c^us  in  fe  producit  I21.  in  quarto  accipic 
^l.  cu.  defcriptas  per  nocas      cu.  per  nu- 
meros  vc  fint  2.  p.  di  m.  1 .  p.  u  m.dj  m.  u 
quod  eft  4.  vc  in  quinto.  Hic  func  difficul- 
tates.  Prima,  quoniam  exempJumeftde  re 
•  quai  eft  eadem  numero  zftimationis  &  ipfe 
non  pofuic  aliud.  Secunda  quoniam  dicit 
quod  2.  p.  di  m-  1.  eft.      cu.  J.  2.  p!  di 
m.  11. &  ica  2.  m.  di  m,  1.  ^..1, Eu.  2.  m.  di 
m.  11.  oporcec  oftendere  modum.  Tertia 


fimplicia  m.  fuperante  :  quarta  de  m.  in 
m.  fimplex  non  eft  hic  qusftio  nec  decer- 
minatio. 

2.  Dubitatio  eft  longe  maior ,  nam  res 
ponitur  2.  p.  m.  i.  feupars  rei  vna  in  qua 
p.  fuperat  ni.  &  eius  qoadratum  ponicur  3. 

di.  m.  4.  igitur  m.  fuperat  p.  &  hocde- 
itruittotum  EucJidem,  nam  quorum  lacc- 
ra  funcmaiora,  quadraca  funcmaiora,  & 
concra  vcde  circulis  &  diametris.  Et  r;am 
quia  duplum  vnius  parcis  in  aJceram  fupe- 
rarec  quadratum  partium  quod  etiam  cft 
concra  EucJidem  in  fecundo  elemenr.  Ad 
hoc  refpondetur  triplicicer.  Primum  quod 
etiam  in  vera  nndtipiicacione  &  formatio- 
quadrata  habetur  contrarimn  ordin. 


1.  cu.  squalis  ^.r^bus  p.  4. 

5  2 
i'*  125  4 

m.12  1. 


2.  p.  ^i.  12/.  2.m.  %t.  Izi. 


2     #.cu.  z.p.  m.  ijt.  UI,& 
?i.  cu.  2.  m.  di  m.  i2j, 

|  3m^  cu.  2.  p.  di  m.ri.jp'. 
j         cu.  J.  2.m.di  m. 

j  4**  2.  p.  di  rk.  j  .p, 
2.rn  dim.  i„ 


5""  4. 


<iu#liit  taadem  hoc  m,  vc  ^uce  z.  m 

izi. 
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1 1 i.  Quarca  quid  fit  in  fuperficie  velcorT 

P°Quod  ad  primum  refpondeo  quod  pofi- 
to  r.  cu.  «quali  z i .  rebus  p.  20.  erit  cubus 
y.  343-  <iui  dettadus  a  100.  relinquit  m. 
14'j.eiuntCTgo  partes  io.  p.  *43«  & 
10.  m.  24 3 •  &  primum  aduertendum 
quod  cum  vna  pars  fit  binomium  altera 
recifum ,  non  tamen  conftat  qusfit  potius 
appellanda  nomine  binomij  qu*ue  recili 
&  quoniam  243.  nonhabet^.quadutam. 
ideo  aflumemus  pro  1.  3.  &  4-  fccundum, 

m.  243«  iT. 


Recif.  binom.  10.  p.m.  ^.245-  & 
binom.recif.  10.  m.  m.  243. 


cu.  L  lo.p.  m-y--  243'  P* 
■&>.  cu.  I.  10.  m.m.  243. 


Ergo  pro  hoc  dacur  exemplum.  Volo 
d.52.  p.dim.  quadrata  2209.  duco 
adquadrata3fiunt  2704«  &  2209.  iungo 
fiunt  49  r  j.accipio  ijd.  cu.  qu*  eft  17.  ac- 
cipio  numerum  cuius  quadratum  fit  minus 
17.  &  cubusmaior  5  2.  &  eft  4.  duco  inlc 
fit  16.  accipio  1.  refidui  quz  eft  1.  «go 
duco  1.  in  fe  ,  fit  1.  duco  in  4-  *ham 
pattem,  fit  4.  typlico,  Bt  1 2.  detta&o  1 1. 
cmll.  i.i,.extf4.cubo  4-  «manet  52.  Igiturcum 
conueniat,  erir.  y..  cu.  L  52-  p-  *  m- 
1169.  hzc  4-p.  di  m.  1.  &  minireftum  eft 
quod  h«  opctatio  ortum  habct  a  comp«ft- 
A  11  «,  „„;4     £  A\  m.  AHter 


^.l.i.p.i.p.dim.^.l.  quad.3.p-^3.p.dl 

^.l.2.p.i.p.di  m.  $t,     p*ii  m.^.l.  •?.  p- 

L       m.*.  8-  ?T  m'  3T 
 ^      ,  ;             8.  &  scquiualct. 

$£.32.1*1.7-  p.di  m.^i. 

L  ii.p.^.  5<>;T 
^t.l.z.p.i.p.di  m.  ijt. 

1.  37-m.:r*.S.   

3200.  p.dim.*.  2  2f  m.  ijt.  39»  m> 
L  2  2T  m.  f  fed  hoc  exemplum  conquui- 
tum  eftrtudiose  in  raagnis  numens  &  fca- 
ftis,  idc6  paruxvtiiitatiseft  &  rarovLui. 

Inter  h*c  addic  2.  cxerapla  notatu  digna. 
dicens  diuide  10.  per  y.  cu.  2.  p.  di  m.  1 U 
reduc  hanc  panem  ad  cubum  ent  1 000. 
diuidendusper  L  f .  di  tn,  U.  «ide 

j  z.p.  di  m.  11. 
I  x.  m.  di.  m.  ii. 


p.  P-S- 


ducatur  infuum  cefiduum  vt  a  larere  vides. 
&  fiec  diuifor  £  ti$»  diuide  1000.  pec  1*5. 
exic8,  &  hocd-  catur  in  recifum  2.  m.di 
m.  n . fit  16.  m.  di  m.  8 8.  cuius  cu.  eit 
prouentus.  Hic  tranfponitur  ad  fachtatem 
vna  opeiacio  tertk  loco  quatt*.  Reda 
enim  diccret ,  -duc  1 000.  per  a.  m.  di  m.  1 1 . 

tione  cubi  totius  fic  quid  fit  p.  di  m.  Ahter  8.  m.  di  m.  8 b.  cuius  ^  c  r 

quod  in  omnibus  «emplu  pr.fupponit  ytprius.  Ahud  difhcilius  dmide  1 ».  p«> 

quodpartes  reducantur  ad  quadrata  qu*  cu.  1.  2.  p.  di  m.  1  i.p.  % .  • 

Laa  faciancnumemmcubum,  inde  ac-  H.cum  hic  fit  tnnomium  cum  iuo  reci  o 

cipit  numerumcuius  cubus fit  maior  prima  fcd  cubisoportw  vt  docaimuun  ^»»*ro 

parte  binomil  ,  &  ^adratum  non  fit  ducere  parces  ^  V^™™  & J^f^ 

niaius  ».  cu.  aegregati  inuenta.  Quia  ergo  m.Ln7.p.di  m.  44.  &  5 .  *         c"'  Wfi 

"nTocLomioippom^  W  m' di  m-  44-  *  media  pa 

tum  fitnumerus  cibus  &  pars  minor  qua-  eft.  DuAum  ifltuc  hoc  t  rinom»um  petta 

dratum,  nonerit  arduum  inuenire  »  ali-  nomium  cum  ^^f^Lto^ 

ouibussi.  cu.binomij  in  hoc  cifu  liquet  quodmido  i2..fit  j.duco  3.  vtinpnorepci 

IratJnon  fit  maius  7-  c-bus  ver6  fit     m.  ,n9  ^dim  u^p 
So^K^Km^  ^     a^  U^-recliir  pf  bus  &  tot  muL- 

d  ufdamus     cu.  iUam  in  2.  pute.  com-  genus  ( expomt )  quomodc >  *.cA.m.  poffit 

munimoie(quafieffetnumerus«ftimatIo-  antecedere nam  fuppofito  quod^ £  L 

n») deduaotriplo  eiufdem  quadrati  in  re-  a.p. di  m.  n.  fit 2.  p.dim. 

cifum,  remaneat  prima  pars  binomii,  tC  quadra tum  fit  ,  p.  d im. ^  * 

dat  exemplum  ,  vt  fint  8.  p.di  m.^.232.  ^  cu.  L  2.p.  di  m.  n.  W^7r  f ' 

^•r^ft^t 5i&Td^:5'^f.  fe4*« 

% Tl  6. 7  remanet  S.  Uaque  conftat(hiS  cubi  ilhus  funt  m.  117.  p.  i  »•  44-  &  UlW»  . 
*amen  £,ppof,tis )  quoi  latus  cubi  cum  8.     V.  - 


S.  di  ra.^23  2r  eft  y .  L  2-p.i.p-di  m;  i. 
-  —  m.Ei.8.  vtautemexperians  deducito  ^t. 
I.i.p.i.p.  di  m.       3f  ad  cobum, 

ficpiimo  in  fcduccndo. 

Tcw.  IV. 


,  v.m.  ^i.cu.l.  117.  m.  di  m.  44- 
Corol.  ex  his  patet  quod  cum  m.  di  m. 
duaun*  in  m.  faciat  m.&  m.  duftum  in  m. 
diro.  faciat  p.  di.m.  &  m.  inp.  dim.  faciat 
m.  dim.  quod  6.  di  m.  &  m.  di  m.  m. 

Qo  | 
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&  m.  /impliciter  circumuoluuntur  in  in- 

finitum. 

Ad  fecundam  dubit.  Demonftratum  eft 
quod quadratum  i.p.di m.  i.eft  ^.p.m^.du- 
co  enim*  vt  fupra,  p.  di  m.  i.in  le,fit  i.m. 


2. 

§' 

.  di 

m,  1. 

2- 

P- 

di 

m.  1. 

\ 

5« 

F- 

di 

m.  4. 

2. 

P- 

dii 

m.  x, 

igitur  erunt  3.  p.  &  dudto  1.  p.  in  p.  di m. 

1 .  fit  p,  di  rh.  1.  &  p.  di  m.  2 .  quod  eft  p.  di 
m.  4,&  hoc  pro  quadrato.pro  cubo  duco  3. 
in  2 .  fi t  6.  duco  p.  di  m.  1.  in  p.  di  m.  4.  fit 
m.  4.  igitur  relinquentur  2.  p.& decuftatim 

2.  in  4.  &  3.  in  1.  p.  di  ih.  cum  3.  &  2.fint 
p.  fiet  p.di  m.ii.quod  eftprofecundadubi- 
tationc. 

Ad  tertiam  quid  fit  hoc  p.  di  m  1 .  vt  4. 
p.  di  m.  1 2  5 .  eft  vere  125.  rh .  fed  addit  il- 
lud  p.  vt  fit  nota  conjundtionis  ac  fi  diccret 
4.  m.  1. 121.  &  hoc  quod  declavaui  non  vti- 
tur  nifi  comparatiue  &Y  fub  forma  binomij: 
imo  p.  di  m.  cum  fit  binomium  fpecie  ve- 
rc  eft  re»ifum,  vt  contra2-  rn.  di  m.  121. 
eft  binomium  8c  eft  p.  1 2 1 .  fcd  oportet 
operari  per  partes.  Indicio  eft  quod  dixit 
i.  p.  di  m.  1 1.  du&um  in  2.  m.  di  m.  n.  fa- 
cit  1  25.  nam  p.di  rh.  in  m.  di  m.vuk  quod 
efficiat  p.  cum  debeat  facere  rh.  quia  ob- 
tinet  locum  p.  &c  fimilitcr  p.  dim.inp.  di 
m.  deberet  efficere  p.  &  ideo  his  caufis  non 
aufus  eft  prodere  quid  eflet  ,  fed  alliga- 
uit  nos  quibufdam  rciiquis  fuis  fine  ra- 
cione. 

Dico  igitur  quod  conftituti  fuperficie  , 
A  B  C  vt.  fit  A  B  exempli  gratia  io.  rh.  B 
C  8-  m.DB  $.p.  BE  2.  p.  erunt  AD7.G 
H  6.  igitur  tota  fuperficiesF  H  G  42,  m.& 


n 

c 

— 

G 

A. 

X> 

quia  A  B  C  eft  80.  erit  gnomon  A  E  H 
3  8.  quod  conftat  ex  conftru&ione  s  nam 
A  G  conftat  ex  A  D  in  D  G  eft  igitur  r  4. 
GCexGE  in  EC,  igitur  eft  18.  &  D  E ex 
D  B  in  B  E,  eft  crgo  6.  vt  intotum  fit  gno- 
anon  58.  8c  tota  fuperficies  A  C  dicetur  3  8. 
p.  m.  So.quod  eft  42.  m.  &  in  productione 
ducam  8.  inio.fit  80.  rh.  exrh.  in  m.&  du- 
cam  3.  in  2.  fit  6.  m  cadem  ratioae  qua  ex 


m.  I  2.p-  m.  8. )  rh, 
1  3.  p.  m.  io. 

44.  p.  m.  $6. 


m.in  m.  fitp.  yt  in  aliza  inde  duco  1.  in 
10.  &3,iu  8.&  fiuutp.igitur  44.non'flunt 


ex  p.in  m.  idco  p.  vincitm.  ficutin  ic&a 
m.  vincit  p.  vt  6.  m.  2.  in  j.  ra.  3.  faciunt 
36.  p.  &m.  2S.quodeft  8.  p.pari  ratione 
ex  hac  multiplicatione  fiunt  42.  vt  dictum 
eft.liquct  crgo  cur  10.  appellet  2.  p.di  m. 
10.  fed  melius  cft  dicere  3.  p.  m.  10. &  2-p. 
m.  8.  &  quid  fit  &  quomodo  fiat  multipli- 
catio.  Et  quia  in  multiplicationerecu  fit 
p.  di  p  8c  p.  cum  m.  vt  binomij  cum  recifo 
ideo  exiftimauit  vnum  m.dim.  contrarium 
p.di  m.vtdicaraus  B  C2.p.A  C  io.m.&  eft 
p.  dim.  &,  C  D  5.  p.C  G 1.  m.  hoc  noluk 
aflumere  quia  in  rcda  crat  coordinatione, 


fsd  affumpfit  C  D  5.  m.  &  C  G  1.  m.  Ego 
autcm  non  videohanc  ncceffitatem  fed  prio- 
rem  qua:  occurrit  6c  eft  4.  p.  in  8.  m.  &  fit 
32.  m,  Hac  ordinatur  ex  5.  in  10.  fit  50. 
p.m.&  2.  ini.fit  2.  m.ob  dida.ex  5.  in  2. 
io.p.  ex  1.  in  Jo.  10.  p.  quodcft  20.  detra- 
he  52.  m.  rclinquitur  3  2.  m.  hoc  eft  igitur 
quod  appellauit  m.  dim.  fednon  cft  verura 


p.  3. 


m. 
m. 


10.) 
1: 


quodcx  m.  dim.  in  p.  dim.  fiat  p.  /edde- 
bemus  lequi  regukm  Geometricam  idco 
cum  dicit  qucJd  2.  p.  m.  1.  In  2.  p.  m.  i.pro» 
ducit  p.  m.  4.  eft  valde  abfurdum  propter 
rationes  didtas»  imo  producitur  5.  p.  m^,&c 
ita  cubuserit  fed  vt  dixi  hocpertinetadre- 
cT:am&ex  hoc  diuifiolper  recifum  vt  ia 
re£ta  feruatis  regulis,  &dedu<5tio  adqua* 
dratum  5c  cubum. 


2.    m.    1.  ref. 
y.    m,    4.  quadr. 
14.    m.    13.  cub. 


Super  eft  vt  rcducamus  quasfitum  adhoc. 
Inuenias  vnum  m.  cuius     addita  Scdetra- 
daaio.  ( dimidio  numerixftimationis)^- 
cub.  v.  binomij  ac  recifi  iondta;  autdetra- 
clas  efHciant  7.  qui  eft  tcrtia  pars  numeti 
rerum.  Rcducemus  ergo  per  partes.  Iuue- 
niasrem  qua:  addita  &  detra&a  (  ioco^. 
ra. )  a  io.^£.  v.  cu.  binomij  acrecjfi  iurida? 
vel  detraclia:  efficiant  7.  iam  expleui  oinaes 
(  fijmimaduertis )  obferuationes.  Inde  ani- 
maduerte  quod  aggregatum  partium  rei 
aggregati  partium  cubi  8c  differentia  diffe- 
rentiz     cubica  eft.  Vt  3.  p.     1.  cubus 
eft  45.  p.  yt.  1661.  8c  fy.  cu. differentiae  45, 
m.  qt.i,66z,  eft  ^.m.i^.&difFetentia  qua- 
dratorum  partium  45.  &  m.  1661.  eft  343^ 
cuius  ^i.  cu.  eft  7,  differentia  quadiatoruni 
3.  8c  m,  2.  Dicemus  ergQ  fae  ex7.duaspar- 

tes 
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tes  cjuatwn  oiWum  &?fetei\U3L  tit  10 .  nwn 
fic  crunt  y..  cu.  7. 5c  vnus  detra&us  a  1  o. 
tantumfaciecquantum  alius  eiaddkus.Sint 
ergo  numeri  yt  a  latere  vides  cubus  3  4-  5. 
1.  pof.10.  -f  quad.  p.  42     p.  36  -f  pof.  p. 

1.  cucubus  3  -^-  m.  1.  pof.  10-f  quad.  p.42. 
•7-  m.  m.  36  -j-  pof.  p.  m.  1 .  cu.  differentia 

2.  cn.  p.  73  4-  pof.  sequalis  20.  t.cu.p. 36 
-|-pof.  sequalis  1  o.  duc.  1 2  -f-  ad  cubum  fic 
i8_j8.^1iuicadde  25.  quadratum  dimidij 


}  f    p-     1.  P°f- 
?» quad.  p.  1 2  -7-  3  6  ~-  p.  1 .  quad.' 

ioy  quad.p. 42 -f  36  f  pof.  p.  i.eu. 

I'  jo^-  quad.p.4i.  jro.^l  pof.m.i.cu. 
1.  cu.  p.  36  —  pof.ajqualis  10. 

5.  fic  1863.^  Igitur  duc.  1865  ^p.  5. 
m.  $2..  1  8(j  3  ~|  m.  j.  quoram  cu.  v.  effi- 
dunt  rem.  igitur  cum  10.  p.  111.143.  & 
io.  m.  ^t.  m,  245.  habeant  ^i.  cu,  ligatas 
quarum  differantia  eft  7   . 

fed  fi  iunxeris  fiet  24.  quad.  p.85  j-  xqvtz- 
Us  20.  igitur  1.  quad.  p.4  77  atqualis  — 
igitur  1 .  quad  «qualis  m.  3  ^  quare  res  erit 

P-"M£, 

Subijcic  habeamus     cu.  4.  p.  di  m. 
**.  p.ijt.  cu.  4.m.  di  m.  yt.  1 1.  vc  fua  Hnea 
inueniatur  ducas  partes  ad  quadrata  ficnc 
16. &  n.qua:  iunfca  faciunt  27.CUIUS  cubus 
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cft  5.  TOu\u^\ica  nt  9.  mu\t\ip\\ca.  s&vam  4. 
per  2.  ex  regula,  fit  8.  &  duae  t$l.  mn- 
<5tae  fcilicet  3.  p.  S.  conficiunt  illasduas 
Bi.  cu.  &  pendent  cx  capitulo  cubi  aequalis 
rcbus  &  numero  fcilicet  1.  cu.  aequaiis  9. 
rebus  p.  8.  Inueniasduos  numeros  quorum 
aggregatum  fit  6c  differeutia  fic  10.  detra- 
he  6.a  20.  fic  14,  diuide  14.  fit  7:  dettahe 
7.  a  20.  fic  15.  pone  13.  vnum,alrerum  m. 
7.  adde  m.  1 3.  ad  7.  fit  «S.dcciAiie  fit  20. 

Inuenias  duos  numeros  quorum  qaadr.a- 
ta  iundta  fint  6.  &  diffcrentia  fit  20.  acci- 
pies  -B,L.  p.  di  20.  

Proportio  partium  binomij  cu.  adpartere- 
cifi  eft  vt  aequalis  ad  sequale  vete,  al  rius 
partis  vt  tiipla;  quadrati  vnius  patris  ^.al- 
terius  vt  quadrati  fimplicis  id  o  n  fefi  ntut 
ad  compofitionem ,  volo  ^,.  cu.  4?.  p.  di  m, 
1682.  inquiro  ergo  yt.  cu.  45.  quaeeft  3. 
&  remanet  18.  diuido  18.  per  3  .  ex  reguta, 
fit  6.  video  an  6.  producatur  ex  3.  in 
aliquam  &inuenio  q uod  fit  j^.  2.  jgiturdi- 
coquod  5.  m.  %.  efl  radix  cub.  talis  bi- 
nomij  aut  quod  non  habet  talem  ^t.  cu.du- 
co  igitur  3-(  primam  partem  iam  inuentam) 
in  fe  fic*gktriplico  ex  regula  S&  fit  27.  eiad- 
do  qaadratum  »i.  2.  iam  inuenta:  quod  eft 
2.  fit  29.  duco  29.  in  fe  ,  fit  841.  duco  per 
2.quadratum  propofitse  &fic  ^i,  itfSa^ 
ideoconuenit. 
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Mediolani. 


O  n  parum  eft,  viri  Me- 
diolanenfes,  eam  lauda- 
re  difciplinam,  qua:  om- 
nium  aliarum  nonfolum 
pracftantiffima  eft  ,  fed 
etiam  origo  ac  fons.  At- 
que  vtinam  quam  late  laudaadi  campus  pa- 
tet,  vndiquaque  occurrit  gloria  8c  decore 
infignis :  tam  fadle  vel  memoria  compre- 
feendcre,  vel  ordine  difponere,  aut  fincm 
inuenire  poflem.  Cum  enim  ad  ftudium  et 
imitationemrefpicio,  videor  certc  aliquid 
fperare  debere :  at  cum  ad  rei  magnitudi- 
jjem,  ad  attem,  ad  ingenium,ad  negocia, 
quibus  etiam  ea  quanquam  exigua  qu<e  in 
me  eft  virtus  diftrahitur:  nihilmeomnino 
-   prasftare  pofle  intelligo.  Fateor  inquam,  fa- 
teor  imparem  &oneri  &  caufas  &  labori  me 
cfle:  feu  enim  tra&ando  fuftinere ,  feu  pro 
rei  dignitate  verba  habens  apud  vos  collau- 
dare,  fcu  ad  finem  rem  tantam  perdacere 
enitar,  longe  plura  pttetermittendo  ab  eius 
dignitate  detraham ,  quam  commemoran- 
do  illi  reddam.  Nec  vllalpe  aut  vi  adhanc 
prouinciatn  impelli  potuiffem ,  ni  fcirem 
hocquantumcunquenjturum  fit,aut  quouis 
ordinerecitetur,  fufficere  ad  oftendendum, 
nullam  aliam  autartem  aut  difciplinam  vel 
vtihtate,  vel  nobilitate  illi  poife  compara- 
ri.  Sufficiat  certc  illud  vobis,  non  quod  auc 
pro  illius  dignitate  aut  veftra  expe&atipne 
exigebatur  -fed  quod  proingenij  mei  me- 
<liocritace,  tenuiqueac  incondita  eruditio- 
ne  prxftare  vtcunque  potero.  Sarpe  iliud 
mecum  reuoluebam ,  viri  Mediolanenfes, 
cur  homines  ad  vituperandum  tam  prom- 
pti  acfacundi  facilc  habeantur  :in  laudan- 
do  inepti ,  incompofitique  nunc  caufam 
apertevideo.  Nam  quaclaudaridebenc.non 
minus  fi  honeftiffima  fint,  quam  fi  viliffi- 
ma ,  negocium  exhibent.  Quse  eni  n  me- 
moriam  non  habent,fola  inuentione  indi- 
getu :  at  quac  locupletiffiinam  fortiuntur,  8c 
ordinem  ,  dc  prudentiam  ,  &  memoriam 
rcquirunt.  Vix  autem  eftinuenire,  quitot 
tantifque  rebus  fufficiat.  Itaque  &  in  fteri- 
\i  &  copiola  materia  par  labor :  at  voro  jg  1 


vituperando  promptiores  femper  fumus 
ciim  nihil  tam  integrum  fit,  quodmukis 
vitiis  non  deturpetur :  niM  tam  impurum, 
cuius  certa  non  fic  quardam  vituperauonis 
meta:  quoniam  quse  media  funt  &  ambi- 
gua  ( &  ea  innumera  pene  in  fingulis  funt) 
ad  vituperationem  omnia  funt  accommoda- 
ta  :  contra  natura  vniufcuiufquc  rei  etfi  lau- 
de  digna  non  fit,  nec  tamen  vicuperationi 
apta  eft.    Ob  id  igitur  fic ,  vt  cun&a  vim- 
perare  quilibet  fane  poffic,  laudarc  nemo 
nifi  eruditiffimus,  exercitatiflimus,  ingenio- 
fiffimufquefit.Laudauic  Erafmus  ftulcitiam, 
Synefius  Cyrenaicus  caluitimn ,  mufcam 
Lucianus,  Dion  comam:fed  hi  non  aliisma- 
gisin  rebus  exercitati,  fingcre  >  inuenire» 
perfuadereque  multa  potuerunt,  vt  in  his 
eloquentiae  laus  emineret ,  &  res  ipfa  quar 
laudabatur ,  &  digna  hac  laude  &  honefta 
exiftimari  polfet.  Manifeftum  eft  horum 
argumentum ,  qu6d  cum  difciplinas  prz- 
clarofque  homines  laudare  aggreffi  funt, 
plura.  iuftae  laudis  monumenta  practermife- 
runt,  quam  in  illis  adinuenerint.  Itafit,  vt 
difficilius  fit  in  ampla  fegete  omnia  coliige- 
re,  quam  in  fterili  folo  ftercorando  felicerr» 
expe&are  prouentum.  Vidimus  Ciceronem. 
facundia:  omnis  principem,  os  Romanum, 
cloquentiz  flumen',  nullam  vllius  artis  lau- 
dationem  fcribere  voluifle  :  non  qu6d  om- 
nino  imparem  huic  negocio  iilum  exiftima- 
uerim ,  fed  quoniam  difficiilimum  fit  cum 
natura  cumque  Deo  ipfo  certare  vellc.  U 
facere  videntur,  qui  ornatiffimas  quafijua 
res  orationis  fplendore  sequate  cupiunt. 
Gloriofa  certc  ac  rara  illis  laus  ,  fi  aileque- 
rentur:  at  nan  aflequentibus ,  temeraria  6t 
turpis.  Quantum  ver6  difficile  fit  a/Tequ/, 
non  folum  ex*aIiorum  inani  labore  ac  dif- 
fidentia  ,  fed  etiam  ex  ipfa  hominum  lau- 
dationeconijcerelicet:qui  quanquam  mor- 
tales,  breuifque  vitae  ac  vmbratilis  cuiuf- 
dam  virtutis  fpeciem  referant,  a  pauciffi* 
mis  tamen,  ac  nonnifi  maximo  cum  labo- 
re  dignas  orationes  ac  egregiorum  fado- 
rum  mercedcm  sflTequi  potuerunt.  At  mor- 
sali  itnmcnjGun  diuuis  rei  magnitudinem 
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concipece ,  diuidere,  diftribuere,  enarrare,  laque  doccbimus  quantum  in  fe  Geometrir 

extoilece:  non  ne  eft  morcalicatis  ac  huma-  cae  racionis  contineanc.  Rcm  arduam  vetfe, 

narum  viriumlimires  ipfos  exeeder* ,  egre-  atque  proviribus  cerre  imparem  mihi :  fed 

dique  ac  fimui  in  anguftiflimo  ac  fragili  va-  illa ,  OH  cotum  hoc  paruum  quod  in  me  eft 

fe  diuina  hurnanaque  &  numero  &  magni-  ingenium  debeo ,  fuadet ,  &  noftra  huma- 

tudine  pene  infinita  colligere?  Nec  ver6  nitas  hortacur  ,  &  reiipfius  dignitas  me  ac- 

vlla  ad  hoc  ratione  impelli  potuuTem,  yc  cendit :  quid enim ,  ciim  inrelligctis  Arich- 

qui  arte  minor  &  memoria ,  aaeteris  inge-  ,  meticam  canquam  morcuam  fine  hac  efle  *i 

nio  non  fuperior >  exercitatione  haud  com-  animumque  illtus  fcientiae  Geometriam  fo* 

parandus ;  inter  tocarduas  difficultaces  gra»  re  ?quidcum  Muficam ,  cum  AftronomiS, 

uiaque  impedimenta  ,  onus  tam  immen-  cum  Opticam  ,  quantum  vnaquxque  iUius 

fumSc  viribus  impar  fufcipere  decreuerim:  ope  indigeat:  im6  fine  illa  nulla  fic?  quid 

fi  nonaudaciam  neceffitas ,  orationem  diffi-  curn  de  artibus  caeteris  ?  non  scdificare  fine 

cultas  excufaret :  atque  vt  qualifcumque  fit  illa  licet ,  non  veftire :  quinimo  magis,  VE 

fucura  non  ex  his  quae  <Murus  fum ,  fed  video ,  has  p©tius  illius  func  partes ,  quam 

quae  dici  poflent  laudis  &  maieftatis  argu-  quod  illa  indigeant :  fed  cum  illius  ambi- 

mentum  fumi  debet ,  per  eamque  alius  in-  tus  tam  magnus  eflet ,  necefle  fuit  diuerfis 

citaretur  qui  Sc  facundia  Sc  ingenio  pro-  illius  partibus  diuerfaetiam  nominatnbue* 

pius  iJIi  acccderec.  Ferunt  enim  quendam  re.  Tacrbo  ne  plafticen  ,  aut  pidturam* 

Muficum  fuiflenonfatis  elegantem  ohm  ,  fculpturam  ?  cuius  nam  funt  artis  alterius 

nomine  Phrynim,  qui  quamuis  artem  pa-  munera,  quam  iftius/qmd  fabrilis  ars,feii 

xum  illuftraric,  Timotheum  Camen  illum  aeri  feu  ferroaut  Iigno  mcumbat?  quid  ho» 

cekbrern  virum  ad  artis  ftudia  incitando  i  rologiorum  ,  machinarumquc  ftru&ura. 

plurimum  ad  Muficae  dignitatem  contule-  mirab<Iis?  vnde  nam  prmcipia  formamquc 

rit.  Hic  ille  fuit ,  qui  Aiexandrum  regem  e  fuam  &  arcana  recipiunt ?  Neque  vero  par- 

conuiuio  exilire coegit,  quibus  fidem  (po-  uum  fueric ,  abdita  naturae  artifkiorumque 

tuifle  Orpheum  plantasac  feras  lyra  aduo-  recenfere  ,  quibus  Magiam  ipfam  perfici 

eare,  Eurydicem  abinferis  impecrare:  Am-  palam  eft  .•  etenim  neque  vila  certe  maior 

phione  acZethum  Boeocias  Thebas  Mafi-  Magia  excogicari,  auc  fine  hac  efle  poteft. 
ca  erigerc ,  Arionem  delphinos  cibia  pla-         Quid  cum  vibramus  pondera  ?  ex  imo 

care ,  ob  idque  ab  illis  aduedfcum)  fi  naturae  mans  carinas  eruimus ?  non  ne  de iiisomni- 

nonnimis  repugnaflent ,  facere  debueraCi  bus  explicanda  caufa  fuit  ?  huiufque  artis 

Maximae  funt  arces  fingulx,  atque  diuinse,  in  ea  lauderh  docere?  Ac  ver6  quoham  pa&o 

nec  ex  hominumexcellencia  ac  gloria  arfti-  pulchricudo  &  brucorum  animaliun»&  ho- 

mandae :  fed  cum  illi  ad  fummam  mortali-  minum ,  caecerarumque  rerum  cota  Geome- 

tatis  perfeilionem  accellerinc  ,  diiigenter  tiica  ratione  confterj»  noneft  etiam  prste- 

conllderandumqualeseireillasintcrcccleftes  reundum  :  quantum  etiam  exemplorum, 

virtuces  debenC ,  quarum  vmbra  quaedam  quantuni  gloriae  ,  quanmm  dignuatis  in 

sn  mortali  corpore  tantum  relucet.Omnium  antiquotum  monumentis  repofitum,  qu 

tamen  arcium  illuftriores  funt  Machemaci-  tumque  diuiniiTimorum  hominum  com- 

c« ,  incerque  has  prascipua  Geomecria :  vc  mendacione  illuftraca  ,  cacere  non  debeo. 

cum  de  illa  di&urus  fim ,  nec  ad  mulcicu-  At  necillud  etiam  omittendum  ,  quod  cla* 

dinem  memoria  ,  nec  ad  fubtilitatem  in-  riflima  ac  certiffima  fit :  dignaquefolaqu® 

eenio,nec  ad  magmtudinem  eloquentia  in  puris  illis  intelle<aibus  ,  in  diuinoque 

iurfieete  poflim.  Audietis  ciues  non  folum  finu  iaceat :  tum  ver6  quantum  vtilitatis 

maxima ,  &  recondita ,  fed  &  admirabilia:  praeftet  ad  animi  ipfius  vires  augendas ,  feU 

feu  cum  de  fummi  opificis  fabrica  dixero,  memoriam ,  feu  imaginandi  vim ,  feu  men- 

auc  detotiusmundi  ordinc,  aut  de  ihYque,  tem  aut  confilium  refpexeris  ,  dicendum 

innobiseftf  &eamtamcn  ignoratis)com-  eric,  Neque  vero  omnia  haec  obiter,  aut 

pofitione  :atque  quodhis  etiam  ipfislonge  abfque  ordine  :  fed  prius  inuentorum  no- 

eft  admirabilius,  animae  fymmetria  ,  quo-  mina  explicanda  funt :  inde  quinam  in  ea 

nara  padlo  &c  illa  ,quamuis  perennis  fit  at-  maxime  excelluerint :  poft  partes  illius  bre- 

que  fpiritus  folus  omni  vacans  materia ,  uiter  enarrandar,  fummaque  ipfius  per  fe 

Geometrica  atque  multiplici  ratione  con-  excellentia  :  tum  vero  quid  Deus  illi  tri- 

ftec.  Audiecisquibus  modis  maria  cranfire,  buerit ,  quantum  natura  rationes  illius  fue-- 

terrarum  fpacia  intelligere  ,  diuiderequc  ric  imicata ,  quancum  accifices  finguli  illam 

iiac  vna  confulcrice  aufit  humana  folertia :  excoiuerinc  :  de  maxima  illius ,  fummaque 

quid  colonus  in  obferuatione  temporum,  perfedione ,  quam  paflim  vel  in  exemplis 

quid  dute  exercicus  in  collocacione  ca-  neceflaria  ,  vel  in  inueniendis  rationibus 

itrorum,quid  in  cormentis  excogitandis :  opportuna  a  philnfophis  omnibus  cenfea- 

quid  lurifperitus  in  finibus  difcernendis ,  cur,  dicendum  eft.  Vltimo  ,  quantum  ad 

quid  Medicusinreftauranda  ianitate,  quid  excolenda  ingenia,  ad  expoliendas  difci- 
rhetor  indefiniendiscaufisab  hacexpofcat:  plinas  ,  ad  corpotis  falutem  8c  beatam  vi- 
quam  mutila  fic  vnaquaeque  harum  ar-  tam  ducendam  conferac  ,  edocebimus. 
tium,  fi  auxilio  Geomecri^deftituatur :  vc  Nec  vero  vllo  in  loco  aut  confidentius 
nec  dimidium  itiffi  fuperfic  ,  iiludque  nec  cum  ad  beneuolentiam ,  aut  commodms 
far.e  incorruptum  Non  vulgata  vobis  di-  ciim  adingenia  noftra  reipicio,  di<^urum 
cam,acqut  vcoracores conlueuerunt, com-  mearbitror.  Fuit  enim  haecciuitas  fempes 
munibus ex  loos deprompta.- fed penetralia  ingeniis florida  ,  rtudiis  d  c  >ta,  eruiitione 
ipfarum  difciplinarum  excucicmus,  fingu^     omata  v  vc  noti  »rn  v,el  xdkficiorum  pul- 
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chritudine  ,  aut  opum  magnitudine  ,  feu 
amplitudine  loci ,  aut  foli  fertilitate  ,  vel 
popuii  frequentia ,  vel  arcium  excellentia 
(  quibus  cun&is  pene  Italsa;  vrbibus  pra:- 
ftac)  quamipfa  animotum  virtuce,  do&ri- 
na ,  fingularique*  ingenij  claritate  fit  illu- 
ftriffima  :  vincit  omnibus  forcunae  orna- 
mentis  alias  ciuitates ,  ingeniorum  &  eru- 
ditionis  magnitudine  ipfa  etiam  fortunis 
ornamenta.  Ob  idque  etiam  grarior  mihi 
humanitas  veftra  eft  ,  quai  ab  omni  animi 
deiectione  auc  fimulatione  feiundta  eft :  acq*, 
co  magis,  quod  fru&um  aliquem  ex  hac 
oratione  percepcuros  vos  fentio.  Cum  mul- 
ti  enim  vel  inania  verba  erTL.ndanc  ,  feu 
quia  inutiles  res  laudare  aggrediuntur  >  feu 
quod  apud  eos  verba  habenc  qui  eorum 
quaedicuntur,omnino  fint  ignari  :ego  vtro- 
que  hoc  incommodo  aperte  careo,  cum 
fplendidiffimam  fcienciam  apud  excellentif- 
fimaingenia  noftra  laudare  adoriar.  Quid 
enim  Geomecria  ipfa  fplendidius  excogitari 
poteft  ?  qua:  ratio  eft  omnium  magnicudinu. 
Sunt  autem  rationis  parces  dua?:  alia  ab- 
foluta ,  quam  dicimus  quantitatem  :  alia 
comparatione  ad  csteras ,  dicta  proporcio. 
Harum  autem  partes  tres,  intelligeniia  vel 
aduvel  pocenciadiftindca;.  Explicandum  eft 
autem  prius  vnum  quodque  genus ,  deinde 
ad  nominis  racionem  veniendum.  Cum 
enim  fingula  quaeque  quanta  fint ,  confide- 
tentur  ,  magnitudinem  in  his  intelligimus; 
atque  ob  idcoelum  amplum  ,  inagnofque 
campos ,  non  vllius  ratione  alcerius  ,  fed 
ipforumthec :  at  contra  agellum  paruum  , 
aut  decem  iugerum ,  fdlav  fui  seftimatione 
dicimus:at  cum  paruum  hominem,ingens 
caput,  illum  quidem  caeteris  hominibus, 
hoc  reliquis  comparamus  capicibus:  &  hxc 
ipfa  proporcio  dici  folet.  Hxc  autem  aut 
intelle&u  folo  conftant,  veluc  vitarum  vi- 
res  ,  acanimi:  quas  cum  infinitz  non  fint, 
certam  inter  fe  feruanc  rationem  :  alia  vero 
aclufenfibufque  fubieetam  ,  velut  fuperfi- 
cicrum  ,  Iinearum,  corporum,  angulorpmj, 
&  quarcunque  manifeftam  continent  ma- 
gnicudinem  :  alia.vero  porentia,  inter  quas 
Statice  ,  qua»  de  ponderibus  :  &  Adhce , 
quaede  poteftate  radiorum  ,  &  dynamice, 
quas  de  virtutibus  tradlat.  Solemus  enim 
Solcm  Iuna ,  ignem  terra  potentibrem  di- 
cere.  Iam  vero  quod  omnia  his  rationibus 
conftent  (quanquamab  ahis  abunde  fitde- 
monftratum  )  propritim  tamen  erit  huius 
pr«efentis  orationis  inftioucum  oftendere. 
Qu6d  vero  de  hisomnibus  Geometrica  ra- 
tio  percractet ,  non  folum  indicio  eftqu6d 
nulla  alia  difciplina  id  praeftat  :  fed  his  qui 
folum  vel  mediocricer  attente  Euclidem  le- 
gerint,tam  aperte  patct,  vt  nulla  prorfus 
cofirmatione  indigeat:  itaque  cum  cam  va- 
ftus,  tam  inges  ficillius  ambicus,a  terra  ta- 
mennomen  fuum  traxit  :nonquoi  ui.tie- 
da:  terra:  aut  folum  ,  aut  maxime  feivat  : 
(  quid  enim  hoc  apertius  mendacio  ? )  fed 
quod  ob  metiendam  terram  initio  rerum 
ab  hominibus  inuenta  fit.  Seu  enim  vnus 
atque  piimus  homo  fuerit,  feu  per  aliquara 
calamitatem  in  eam  paucitatem  ventum  fit, 
conftacillos  primos  parentes  noftros  yicina 


Nilo  ifigypti  loca  incoluiife  :  quoniam  ea 
terra  citius  ficcicacem  ob  Solis  vehcmeu- 
tiam  traxerit ,  miraque  glebx  ferrilirate, 
&Nili  opportunicace,cum  etiam  vicinitace 
collium  foueacur  :  inde  Damafci  ager  pri- 
morum  parencum  habitacione  infigms.Vel 
fi  ad  philofophos  ce  conuercas ,  &  Plato  &: 
Ariftoteles  vna  fatentur,  Aegyptios  Grst- 
cis  longe  antiquiores  fuille.  Qumetiaru 
Diodorus  Siculus  incredibticm  numerum 
annorum  illis  tribuit.  Cerce  conftat  i  nullos 
{  vt  Trogus  Pompeius  refert  )  ptxt.x  Scy- 
thas  ,  cum  Aegyptiis  de  antiquicace  con- 
tcndiife.  At  Acgyptiocum  caufa;  infignes 
ciuitates  fauenc ,  MemphisacThebai:  quse 
&  magnicudine  olim,  &:  incolarum  nume- 
ro,  eciamante  habitatam  Grsciam  fiorue- 
runc.  Ab  his  igicur  dum  Nilus  inundacione 
cuncta  conturbaret,  decrefcentibus  aquis 
inuenca  Gcometria,  vt  agri  fuis  dominis  re- 
ftituerentur.  Certe  hoc  longe  anciquius 
r  Arichmetica  6c  Aftrologia ,  quarum  in- 
uentores  fuere  Phcenices  ,  vt  Strabofexto- 
decimo  Geographiat  refcrt.  Nam  cum  Si- 
donij,  qui  eam  ineolunt  regionem  ,  mer- 
caturac  incumberenc,  ob  nauigandi  ftudium 
Aftronomiam,ad  traitandas  merces  Arich- 
meticam  inuenere.  Nec  Grscijqui  tam  im- 
pudenter  muka  mentiuntur  ,  Geomecria; 
inuentionem  fibi  afcribere  aufi  funt :  ciirn 
nimis  conftaret,  etiam  ante  Phcenices  ac 
alias  gentes  inuentam  dfe :  nam  a  Phceni- 
cibusPceni  acGracci,  a  Grscis  Icali  deflu- 
xere  :  ab  his  quoque  barbarae  cactera:  na- 
tiones  ,  cum  etiam  appareat  nuper  in  fin- 
gulos  dies  habitacionem  ipfam  hominum 
augeri.  Hac  igirur  rarione  Geometria  no- 
men  fuum  a  ten x  menfura  fufcepic :  quod 
quanquam  antiquiflimum  ,  ac  ob  id  etiam 
incerco  aucore ,  nulli  camea  gloriac  hanc 
anciquicacem  cedereilH  velim,  com  pocius 
anciquicas  ea  caufa  Geomecria;  debeac, 
quam  Geomecria  antiquicati.  Siquidem  al- 
tiffimo  opus  pratcipuum  quoddam  Gco- 
metria  eft ,  feu  cum  ipfa  otbis  ongtne,  vt 
credicur  ,  natum  .•  feu  ,  vc  dicunt ,  cuin 
aecerna  ipfius  adminiftratione  ingcnitumftt: 
fane  anciquitacis  lauseorum.effe  debec,qu-e 
vel  ab  hominibus  inuenca  func,  vel  cjuo- 
rum  antiquitas  laudum  porcio  aliqua  efTe 
poceft.  Huic  cantum  glona?  incorruptse 
aliunde  eft,  vt  ex  antiquitate  ipfa  ad  cu- 
mulum  eius  nihil  poffit  accedere.  Quare 
fruftra  quisa  me  requirat ,  quando  inuenta 
fit,  velaquibus.  Vcilius  ceicc  quasremus, 
quj  nam  in  ea  floruerinc :  cum  &  in  his 
gratia  laboribus ,  &  nobis  non  paruum 
commodum  aecedat  ,  fcientibus  quotutn 
maximc  opera  in  ea  proficere  liceat.  Pri- 
mus  itaqiie  videtur  Thales  Milefius  fuiife, 
qui  artem  ex^Aegypco  Athenasdeuexit,ot 
idque  primus  eciam  habictis  adm/rationi. 
Huncautom  fequutus  eft  Ameriftus,  poetz 
Scefichori  frater :  cuius  Hippias  Hdius  ine. 
minit.  Poft  quem  Pythagoras  Samius  ar- 
tem  auxit ,  &c  celebrem  reddidit.  Ab  hoc 
autem  Anaxagoras  Clazomenius:  inde  vero 
ChiusOenopides:  atqueeo  vfque  ars  vfai 
tantum  fuerat,  &  admiracioni.  Cum  poft 
hunc  Hippocrates  Chius ,  non  iJle  rnedi- 
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cus ,  tanquam  rudi  adhuc  feculo,  in  ordi- 
nem  cam  rcdegit :  primufque  fcripfit  vetu- 
/tabreuitateeiementaMathematica :  qua- 
dratictiam  ratianemad  circulurn  cx  lunuf is 
Cpnatus  eft  inuenire :  docuit  &  quod  fre- 
qucns  erat  antiquis  problema,  cubi  dupli- 
cat  onem  perduas  intermedias  lineas  dua- 
bus ,  quarum  fitratio  dupla  ,  continuaferie 
inte  pofitas  >  inueniri  debere.  Interciderunt 
hax  temporum  iniuria  :  Sc  nifi  Ariftotelis 
rcprehenfio  ceftaretnr  ,  in  dubium  Jioc  vo- 
cari  polfet.  Hunc  igitur  Theodorus  Cyre- 
tiabtts  fequutus  eft:&  Plato:  fed  nihil  pro- 
prium  ad  artem  hic ,  ille  nihil  quod  ad  nos 
peraenerit,reliqmt.  Suntfanc  pluraPlato- 
nis  in  hac  arte  teftimonia  :  verumtamen 
nullo  fingulari  opere  eam  profecutus  eft. 
Fuit ,  vt  in  Phardone  apparet ,  Platonis 
contemperaneus  Euclides ,  cuius  vt  vetu- 
ftiflirai  ,  clariffimt  extant  Elementorum 
tredecim  libri ,  tum  Phaenomena,  Optici, 
Catoptrici.  Ab  hoc  plurimi  claffici  viri 
defluxere  :  inter  quos  Th.eon ,  qui  eius  Eie- 
mentaPhacnomenaocOpticainterpL-etatur, 
&  quiData  condidit.  Interpretatur  &  ele- 
mentorum  primum  Proclus  Lycius .  Sc  qua- 
tuor  libros  qui  ctiam  nunc  cum  Euclide 
Graeco  imprefli  funt :  liic  ex  Platonis  ichola 
eft.  At  Data  Pappus ,  qui  &  Mechanica 
compotutrrat,  expofuit.  Veriim  Catoptrica 
ex  codem  Euclide  funt,  vt  idem  fuerrtin- 
terpres  &  autor  :  quemadmodum  5c  in 
aliis  fccifTe  eumexiftimamus :  fed  obfcurius 
forfan ,  ac  breuius ,  quam  res  ipfa  expof- 
ceret.  Extat  &  inData,  MatiniMathema- 
dci  protheoria ,  fimul  cum  vniuerfis  Eu- 
clidis  monumentis ,  a  Bartholomaeo  Zam- 
bcrto  Veneto  latinitate  donata.  5'unt  & 
Hypiiclis  Antinoitani  (  qusc  ciuitas  eft 
iaxta  Alexandiiam  ab  Hadriani  puero  co- 
gnomiriata  )  libri  duo  ,  ex  monumentis 
Apolioni)  Pergsei  excerpti  partim  >  yt  cre- 
ditur ,  partim  ex  Euclide  ipfo  -  qui  inter 
Euclidis  libros  adnumerari  meruerunt,  tan- 
tum  grauitatis  habent  :  hos  indifcrete 
Campanus  Nouaricnfis  ,  eiufdem  Euclidis 
non  ignauus  interpres  ,  Euclidis  libris  ad- 
iunxit :  vt  quindecim  euaferint. 

Sed  ad  amiquos  reuertamur  :  poft  Eu- 
clidem  Sc  Platonem ,  Cleodamus  Thafius> 
Thesfteufque  Athenienfis ,  cui  Plato  libru 
defcientia  infcripfit,  Architafque  Taren- 
tinus  &  Neoclides ,  Eudoxufque  Gnidius , 
qui  quatuor  lineatum  muenticnem  per  in- 
flexas  (  provt  credidit  )  lineas  reliquerat 
floruerunt.  Hi  omnestemporePlatonisfue- 
rant:  nam  &  Eudoxus  comes  natiigationis 
hi  Aegyptum  ,  &  Architas  falutis  apud 
tyrannum  Dionyfium  Platoni  caufafuerat: 
nullius  tamen  pra*ter  Eudoxi  ex  his  monu- 
menta  fuperfunt.  Scripfit  &  in  Geometria 
Ariftoc-des  Mechanicas  quxftiones ,  qux 
paffim  leguntur.  De  quantitate  etiam  ,  ac 
de  Mathematicis  :  qui  duo  interierunt ,  ac 
fimulcum  eis  de  Mufica  liber.'  Ab  his  Leon, 
qui  &c  ipfe  quaedam  non  contemnenda  re- 
liquit :  &  Amyclas  Heracleotes ,  philofo- 
phus  Platonicus:  &  Meuechrnus »,  Eudoxi 
auditor  :  &  Theudius  Magnes,cV  Pizici- 
rius  Athenienhs,  ac  Hermotimus  Colo- 
phonius  ,  Philippus  quoque  Menteus  :  & 


Ariftarchus  Samins,qui  de  fiderum  cxrteriaj 
magnicudine  fcripfit :  &Porusac  Nicome- 
des,  tumetiam  Menelaus :  omnes  Graeci, 
Graeceque  fcripferunt ,  fed  quorum  tamen 
monumenta  incerierint ,  aliorumque  tan- 
tum  teftimonio  viuant.  VerLimomnes  hos 
vincit  Archimcdes  Syracuhus  ,  cuius  fer- 
me  omnia  inuenta  habemus  :  vir  fummo 
ingenio ,  &  qui  circuli  periferiam  proxi- 
mius  oftenderit ,  &  folida  demonftratione 
duabus  Iineis  duas  interponere  continua 
proportione  docuerit :  fed  hoc  periit.  Huiu? 
fuit  amicus  Conon  alter,  &c  ipfe  Geome- 
tra.  Extant  &  Eutycij ,  Didymi  &c  Heronis 
Alexandrini  de  menfuris  libri,  nondum 
tamen  Latini.  Scripfit  tk  Heron  de  mecha- 
nicis  librum :  Theodofius  autem  Serenus 
de  circulis  librostres,  qui  vulgocum  fphaj- 
ra  habentur.  Extant  &  Dioclis  Pyriac  & 
Dionyfodoriquaedam  fr,agmenta  ,  &  Euto* 
cij  Afcalonitae,  qui  Archimedem  imkatur, 
&c  Cleomedis  opusdecirculis,  cum  loannis 
Gerafeni  cxplicatioue  :  &  Philoponi ,  & 
Eratofthenis,  qui  Ptolemaeo  regi  de  inuen- 
tione  duarum  inediarum  linearum  inter 
alias  duas  epiftolam  fcripfit :  cum  vet'6  & 
Nicomcdis ,  qui  Conchidica  compofuerat, 
monumenta  adhuc  in  Graeco  habentur. 
Fuit  &  Geminus  Anatolius  ,  Zenoque  phi- 
lofophus ,  Diophanefque  Alexandrinus,  8c 
Maximus  Planudes:  quorum  omnium  etiam 
inclyta  fuperfunt  volumina.  Quid  de  Eude- 
mo  dicam  ,  qui  Architam  retulit,  per  he- 
micylindros  conatum  oftendere  cubi  dupli- 
cationem  ,  adhuc  operc   illo  fuperftite  ? 
Scripferunt ,  vt  vidimus,  Sc  de  eadem  re, 
tumetiam  dealiis,  Iiidorus  Milefius,  Phi-  , 
loque  Byzantius ,  Parmenioque  Apolloni) 
Pcrgazi  difcipulus.  Non  ne  &  Alchindus 
breuiter  ac  puicherrime  proportiones  do- 
cuit :  5c  Mahomet  Moifis  filius  ,  de  mixta 
ratione  quam  Algebraticam  vocant :  (k 
Ceber  de  triangulis,  circulifque ,  qui  quan- 
quam  Arabica  lingua  fcripferint,  publicc 
tamen  apud  nos ,  Latiniquc  habentur.  Ve- 
rurri  omnes  hos  fuperaffe  videtur  librorum 
multitudine  Ptolemaeus  ,  quanquam  non 
in  Geometria  proprie  fcripferit :  fed  de 
Aftrolabij  compofitione  ,  de  Catoptricis: 
de  Mufica  diuinum  opus,  quod  &  Porphy^ 
rius  interpretatur  :  de  Numeris :  de  Aftris 
libros  tredecim,  quorum  vndecim  Theon 
Alexandrinus  exponit:  Mathefeos  quatuor, 
Geographicorum  o£to:fed  nullibirem  ma- 
gis  tracliat  ipfam  quam  Geometriam,vt  po- 
tius  Geometriam  excolere  difciplinis  his, 
quam  difciplinas  oftendere  Geometria  velle 
videatur.  Scripfit  Graece  ,  quanquam  Ae- 
gyptius :  fed  ex  fuis  operibus  folum  Arith- 
metica  periit.  Sunt  &  Nicomachi  non  mi- 
nus  Geometrica  quam  Arithmetica  monu- 
menta ,  Sc  Nilei  de  fe&ore.  Fuit  &  noftra 
aecate  Ioannes  Monte  regius,  qui  &  ipfe 
quxdam  de  trigonis  reliquit  :  fed  ita  a  vt 
potius    iurtum  quam   ingenium  fuum 
toftenderet .-'  quippe  quod  in  aftronomicis 
prseclarus  admodum  ,  ac  pei*.e  diuinus  fue- 
rit.  At  Nicolaus  Cufa  tam  fubtiliter  difpu- 
tauit  ,  vt  nihil  acutius  excogitari  poflit : 
veruntamen  ade6  proceflit ,  vt  non  quod 
nitebatur  ,  fed  ingenij  tantum  acumen 
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oftenderet  :  in  concludendo  plerumque  fal- 
fus.  Fuerant  &c  Leonardi  Pifani ,  &  Lucse 
Pacioli  ,  non  ingrati  hac  in  arte  labores 
multorum  etiam  aliorum  libri  extant  in 
fiac  facultate ,  atque  pracipue  'de  his  quse 
paululum  ab  ea  deelinare  videncur  ,  velut 
de  optica  infignes  Damiani  Lariflei  de- 
monftrationes.  Vt  fi  ad  automm  feumuki- 
tudinem  fcu  nobilitatem  fpe&es  ,  nulia 
prorfus  difciplina  huic  poflit  comparari. 
Sed  nosrnec  ab  hac  fortuna  laudem  aliqua 
confequi  volumus  :  verum  potius  ad  noftra 
vtilitatem  ,  ac  quafi  mercedem  quandam 
honefti  labotis ,  illorum  virorum  nomina 
tam  multa  hac,  fimul  cum  monumentis 
recenfuimus.  Solebat.  n.  Galen.  dicere  hoc 
vuum  efle  eorum  qui  recte  fcripferint ,  pro 
fuis  laboribus  prasmium ,  vt  eorum  inuenta 
admirentur&  laudentur.  Cseterura  nos  rem 
ipfam  profequi  propofuimus  ,  quandoqui- 
dem  erfi  quid  ad  artis  gloriam  mulcitudi- 
nem  fcriptorum  proficere  avbicrarer,  fatis 
explicalfe  tamen  putauerim  ,  quam  digtia 
haberi  debeat  :  atquefimul  &c  Ulorumcom- 
mendationi ,  &  veftras  voluntati  ac  com- 
modo  operam  deditle.  Nunc  igiturde  illius 
partibus  diccndum  eft  namque  quae  punf- 
fiina  eft  ac  fincera ,  fub  filementorum  no- 
mine  tradita  eft -■  vt  quae  permixta,  nec 
tampuraeft,  fi  ad  oculos  referatur  ,  quam 
A&icen  diximus,  diuidemus  in  Opticam, 
Catoptricam ,  Scenographicam.  Opticam 
dicimus  ,  qua;  videndi  rationes,  caufas , 
miraculaque  oftendit.  Catoptricam ,  quae 
radiorum  fra£cipnes  ,  colluuones  ,  refra- 
ftiones  docet velut  funt  e  fpeculis  imagi- 
nes  ,  irides  ac  parehce  ?  Scenographicaau- 
tem ,  pingendi  rationem,  vt  iub  naturali 
forma  figursc  videantur,  nee  illis  aut  pro- 
funditas  aut  altitudo  vel  diftantia  obfit.  Et 
quanquam  perfpe&tuae  nomine  hsec  om- 
nia  contineri  videantur  ,  placuit  tamen 
anciquis  ,  Opticam  folo  nomine  intelligere. 
Qax  vero  ad  pondera  pertinet ,  quamque 
Staticem  appellauimus ,  bifariam  diuiditur: 
nam  quasfolum  naturam  rationefque  rima- 
tur  ,  Statice  proprie  eft  :  qua:  autem 
&are  eadocet,  Mechanica.  AtveroDyna- 
mice  tam  amplaeft  ,  vt  fi  ex  materia  fub- 
iecta  fit  diftinguenda ,  infinitas  pene  illius 
fpecies  modofque  efficias  ?  tam  enim  Iate 
ciusvfus  patet ,  vt  etiam  fi  velis  omnia  def- 
cribere ,  haud  poflis :  fed  fuo  loco  explican- 
da  referuamus.  Itaque  eius  quae  pura  ac 
candida  eft ,  ade6  excellens  laus  fuit ,  vt 
cum  Archycas  &c  Eudoxus,  Menechmufq; 
ad  inftrumenta  mechanica  folidi  «Juplica- 
tionem  reuocaffent  ,  a  Platone  grauiter 
fmt  repnehenfi  ,  quod  Geometri^  dignita- 
tem  ,  quae  in  fubftantiis  puris  at;  aeternis 
refidet ,  inter  quas  etiam  Deus  ipfe  eft  ,  ad 
fenfum  materiamque  reqocaflent :  namque 
&c  Deum  ipfum  maxime  efTe  Geometram, 
Geometrixque  intendere-  Nemefinque  ac 
iuftitiam  &c  rerum  diftributionem  quibus 
orbis  vniuerfus  gubematur ,  non  alia  eife 
quam  Geometricam  ipfam  rationem.  Ob 
id  etiam  Lycurgum ,  repulfa  Arithmetica, 
quss  squaliter  diuidic  bona  malaque  Geo- 
metriajm  amplexatum.  Philonem  autem 


dicere  folicum  ,  eam  folam  difciplinam  ido- 
la  veritatis ,  vehit  ex  nitidiflimo  fpeculo 
nobis  oftendere ,  atque  ea  caufa  inhzrentes 
agglutinatofque  fenfmbus  animos  auellere, 
ad  fummam  jecernamque  naturam  reuo- 
cans.  Ideoque  tanquam  metropolis  ma-  ^ 
thematicarum  ab  illocenfetur. 

Sufficiat  ha?c  recitafle  ex  tam  clarorum 
virorum  monumentis,  quaz  adillius  excel- 
Ientiam  pertinent.  Verum  quoniam  admo- 
dum  res  ipfa  obfcura ,  vt  video  ,  vobis  for- 
fan  videri  poifec ,  alrius  &  ex  initio  repe- 
tenda  huiufmodi  origo  eft.  Cum  vniuerfi 
formam  ac  molem  fummus  conditor  con- 
ftituere  vellec  ,  aptiifimam ,  &  ad  conti- 
nendum  &  ad  motum  illi  figuram  elegit. 
Porro  circularis  vtrique  propofito  apta  ad- 
modumvidcbatur  .•  namque  &  incontinea- 
do  omnium  maximeeft  capax,  &  in  motu 
neque  fubfiiit  ,  nec  premitur  :  quadrata 
enim  angulis  latera  difrumperet ,  rurfus  la- 
teribus  ab  angulis  dehifceret:  quamobrem 
circularem  ccclo  elegit:  qaa;  neic  conc  ufa- 
ret ,  nec  deftitueret  :  aptiffimam  vero  ad 
omnem  motum  :  namque  &  ea  qua:  om 
fimilitudinem  refert ,  iecundum  vnam  li- 
neam  tancum  motum  admittit :  circularis 
vndique  sequalis,  nullum  etiam  cx  motuura 
varietate  impedimentum  prxftat.  Quin- 
etiam  quod  &c  ad  nos,rurfufque  ad  feipfanij 
tam  squalis  eft ,  vt  nec  a  fine  principium, 
nec  ab  angulis  circulorum  partes ,  nec  k 
temporibus  motus  ipfi  difcrepent :  ftatuit 
aucem  omnium  vnum  idemque  medium, 
atque  tanta  fapientia  ,  vt  nihilo  variatis 
curfus  recurfufque  ccelis  fierent ,  ac  mod6 
tardc ,  mod6  veiociter  eadem  aftra  ferren- 
tur ,  idque  ftatis  locis  ac  temporibus  ,  vc 
&  rationeeadem  qua  facta  fuerant ,  Geo- 
metrica  fcilicet ,  comprehendant.  Inde  ad 
mctam  vique  cum  a  Sole  ablunt ,  fuperio. 
res  maxime ,  tunc  etiam  roaxime  retroce- 
dant :  cum  iHi  e  directo  fuperftant,  velocif- 
fimc  moueantur ,  eoque  congreffus  ille  /it 
diuturnior.  At  vero  etiam  cx  his  nccetle 
eft ,  vt  cum  redeunt ,  quandam  cum  Sole 
affinitatem  contraxiife  videantur.  Sic  Sc 
duo  inferiores  ciim  Soli  iunguntur  ,  auc 
progrediuntur ,  autretrocedunt  velocilJImc, 
&c  eorum  vis  miniine  diffipatur  a  Soie: 
tarde  autem,  cum  vel  vtrinque  ab  eo  ma- 
xime  abfunt.  Non  ne  &Luna  &  vniuerfae 
ftella;  Soli  quadam  motuum  fimilitudine 
iunguntur.5  Sc  tamen  nihil  diffimile  magis 
vtroque  eft,  altero  vix  fe  mouente ,  altero 
rapcim  atque  in  diuerfas  parces.  Atque,  vC 
vno  verbo  dicam  ,  hxs  vnaeft  fapientia,  vt 
femper  quidem  iifdem  mocibus,  nunqilam 
aatem  cadem  via  ferantur.  An  vero  in  iioc 
vel  Geomctricaratiodefiderata,  velmedio- 
criter  exprefla ,  aut  aiia  potius  potuir  fub- 
tilitate  erfici?  Sed  &c  in  his  qua;  elemente 
vocamus,  eandem  rotundicatis  racionem 
feruauic,  ytnec  corpus  extra  fuam  natura, 
nec  loci  naturaextra  corpus  elfet.  Adde  veio 
Bc  magnicudinu  &c  roboris  naturam  a:there, 
quod  leuiflimam  fubftantiam  haberet ,  ]o- 
cumquefupremum ,  ftatuic:  acterfa,quan- 
to  natura  hebetior,  eo  fubftantia  viribufq; 
denlior  eft:  reliquaiicin  vtroque^paributq; 
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diftin&ainteruallis,  in  medio  loco  colloca- 
uit.  Partitionem  autem  adfubftantiam  qui- 
dem  arqualem  vt  repugnantia  non  foluere- 
tur  :  ad  ambitum  autem  proportione  refpo- 
dentem  effecit.  Neque  enim  vel  cceleltes 
motus  tandiuadeo  fimiles  cum  ea  varietate, 
nec  elementorum  natura  cum  tanto  difcri- 
mineac  concratietate,  fi  proportionibus  ad 
libellam  firmatis  non  continerentur,  illxfa 
permanfiflec.  Cum  vero  omnium  vna  iiam-* 
ra  orbicularis  ac  rotunda  eflet,  alia  quidcm 
in  aliis  aptiffime  collocata  funt ,  in  ccelefti 
enim  corpus  duodecim  planis  ac  pentagoms 
fuperficiebus  circundatum  conftituitur ;  atq; 
ideo  cum  ad  fingulos  folidos  angulos  tres 
concurrant ,  pentagoni  etunt ,  &.  nouem 
trigoni  in  vno  quoquc  folido  fuperficiales.- 
atque  idco^centum M  octoginta  in  vniuerfo 
corpore.  Ex  his-  fexaginta  quidem  Ifofcelcs: 
fed  quorum,qui  fupra  bafim  anguli  funt,fin- 
guli  fapremo  dupli:  bafisautemlateramco. 
tinentium  portio  maior :  ac  eentum  viginti 
reliqui  Ifofceles  &c  ipfi ,  quorum  viceuerfa. 
latera  bafis  portiones  fint  maiores,  8c  folida 
proportionis  continuitate  confpicua ,  angu- 
liquefupremi  inferiorum  vnicuique  tripli.* 
hac  tanta  xqualitate  perpetua  cceli  confti- 
tutio,  ac  viciffim  infe  rediens  euafit:quorum 
verb  fingulorum  diftributio  in  orthogonios 
duos  numerum  efficit  partium  trecentarum 
&C  fexaginta,  in  quas  coclum  ipfum  diuidi  fo- 
let.  Atque  ctiam  his  planis  fuperficiebus 
duodecim  fignaobliqui  circuii  refpondent 
vniuerfo  orbe  in  cadiuifo,  ncc  inxqualia 
necdiffimilia  interfe,  vc  nec  pentagoni  in 
folido  corpore. 

At  verocum  fp haciicx  figurx  hoc  ex  om- 
nibus  maxirnc  congruac,  &ipfum  &  vniucr- 
fareliqua  cumfimulcoiflenc,  fphxrica,a  qua 
ortum  traxerant,  compleucrant  figutam.  Sic 
xtherexpyramrdib.  (  conos  aliqui  vocant) 
ifoplcuriiquc  triangulis  fabricatus ,  &  ipfe 
tamen  in  rotundam  euafit  figuram.  At  aer 
ex  corporibus  o&o  fuperficierum  trigonaru, 
cuius  tamcnangulifex  folum  foiidi,aquaex 
Icofaedris  corpora  hxc  funt  viginti  fuperfi- 
ciebus  duodecimque  folidis  conclufa  com- 
ponuntur:atqueob  id  xthcr  maximeacutus, 
aquaiabilis  &  inconftans ,  aer  quafi  medius 
inter  hos  eft  :  omnium  ftabiliffima  cft  terra, 
cubis  caagmcntata.  Hi  o&o  quidem  angulis 
fo!idis,fex  autemfupcrficiebus  conftant :  ob 
idque  aeri  contraria  eft  terr»,  &  igni  aqua, 
quod  angulos  extenfos  amplofque  habeant: 
atcubi  natura  immobilis  eft,  quod  grauiffi- 
ma  fit,necfummicate  bafimexcedat:namin 
pyramide  leuitas  ad  foliditacem  fupremarum 
partium  obftat.  In  reliquis  fuperiora  extta 
bafimfunt ,  atque  ideo  admotumper  fein- 
clinata.  Solus  cubus,cum  talis  fit,  immobile 
merito  fecit  terram;  ficut  &c  pyramis  cum. 
fola  fuperlicicbus  angulos  aequaueric ,  fimile 
omnino  xtheris  fubftantiam  fibi  ipfi  rcddi- 
dit,  cum  omnis  fupremus  xther  eadera  na- 
tura  fubftantiaque  exiftat.  Ac  ver6  in  duo 
decaedrocum  anguli&  fuperficies  multum 
diftarenc,  ftellas  &  fidcra  errantia  inccelo 
diuerfitas  hxc  peperit:  hxc  aute  non  obiter 
illi  infita  funt.-fed  tanta  cum  ratione ,  vt 
(  quemadmodum  aarrat  Ariftaceles  ^  fi  V«l 
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vnumamplius  adderetur  aftrum  coeio  ,  his 
quasnon  iuut,  aut  moueri  omr^no  nopof- 
fet,aut  tardius  ceite  progtederetur.  Si  igitur 
hxe  vniuerfa  tamdiligenti  ratione  funt  co- 
ftituta,  cumque  omnium  corporum  ratio- 
nalium  natura  numerum  impleuerit  fquin- 
que  enim  tantum  efle  polfunt )  illud  ver6 
quod  hxc  omnia  continet  figura  xmulatus 
inomnibus  eft,conftat'fummam  Geometrix. 
raticnem  maximum  Opificcm  inmundi  co-  J 
Ititutione  conferuafle:  nihilque  magis  illa  iu 
eius  conftru<5tione ,  imo  &  iola  illa.  fped\ari 
deberc.  Sed  forfita  quis  qu^rat,  num  ex  hac 
ratione  aperta  feptem  erraticartim  ratio  ha- 
beatur?  Certe  fic.itaque  atcentc  animaduer- 
tite,  quac  Sc  in  hoc  confummata  fuerit  ratio 
ipfa  Geometrica.  Si  lfofceles  in  circulo  def- 
cribatur3qui  in  duosalios,  5c  ipfos  ifofceles 
diuidi  poffit,bafis  prioris  neceflario  heptago-  v 
ni  latus  eft.  Manifeftu  eft  autero,  triplicem 
hanc  qualitate  5c  maxima  elfe  ^  peifecT:if- 
fimaatq;abfoIuta:quas  cum  heptagono  con- 
tineretur,  effecit  vt  non  alionumero  erraticas 
poffent  definiri ,  quam  eo  qui  has  omnes 
asqualitates  amplederetur.Rurfus  ea  in  flgu- 
ra  ambiente  quatuordecina  latera ,  hac  imi- 
tatus  eft  rationem :  nec  pluris,  qua:  minimu 
abefle  poteft ,  Mcrcurius.  diftat  in  fummo  a 
Solisreceflu,&Luna  duplicato  numero  die- 
rum  ad  locum  fuum  redit,  comunibus  etiam 
iundis  terminis,  ne  quid  ad  perfecT:ionem 
deeflet :  fic  hxc  ratio  feptenarij  nobiliffima 
fada  eft.  Rurfus  fi  trium  quantitatu,  quaru 
primar^  tertixaggregatum  adfecundamea 
ratio  ficqux  fecundscad  primam:  tum  ver6 
primx  &c  fecundae  ratio  ad  tertiam ,  qualis 
tertias  ad  fecundamlinea:iungatur,circulufq; 
trigono  circumfcribatur,  eritin  hoc  tiigono 
tota  heptagoni  ratio  abfoluta:namq;  prima» 
eademque  minor  linea,  heptagonilatus  eft: 
fecunda  ac  media  ,  quae  duobus  heptagoni 
lateribusfubjicituritertia,  qux  tribusex  vna 
parte:quatuor  autem  ex  alia  heptagoui  la- 
teribus  opponitur.  Quamobrem  cum  nulla 
maior  inter  tres  quantitates  proportionum 
fimilitudo  efle  poffit  quam  geminata,  coftat 
heptigona  figura  omnia  cccleftia,  &  quaecu- 
que  meliora  funt  inter  mortalia,  deberc  ter- 
minari.  Quare  cu  homo  non  dubie  vniuerfo 
ccsloque  refpondeat ,  folus  huic  figur^  etia 
refpondet.  Sed  mittamus  hxc&ad  propio- 
ra  propofito  noflroredeamus,  cum  illtid  vnu 
fit  argumentum  excellentiae  artis  :  NuIIum 
philofophum,  nullum  principem  hac  fcietia 
carcre  voluifle.  Omnes  tamen  putanc  morta- 
les  fatisfe  ornatos  efle,  cum  de  Geometricis 
fcu  rationibus  feu  machinis  abundc  difce- 
ptare  nouerunt.  O  clanffima  fcientiarum, 
gencrofiffimadifciplinarumj  fubtiliffima  ar- 
cium ,  nobiliflima  inuentorura  omuiura  hu- 
mani  generis:  tot  decora  ornamenia  tecum 
aflers,  vt  diuina  prorfus  dici  merearis.  Cuius 
argumento  efle  poteft  ,  quod  cum  reliqua* 
fcientix  cum  propofitis  prarmiis  profeflbri- 
bus  non  auclx  fint ,  velut  Medicina  poft 
Hippocratem,  philofophia  poft  Ariftotele; 
at  Geometriaob  fui  pulchritudinem,  hcmi- 
nes  inuenit  claros,  Sifui  ftudiofos,  qui  eam 
abfque  prasmiis  ad  apicem  perfe&ionis  de- 
tluxcre.      D  l  X  I. 
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//^«w  confcripfi  Rom&  menfeluiij  M.  D.  LXXH.  cx  plu- 
ribus  qux  iam  inuenta  a  me  vno  dumtaxat  proUemate  excepto 
collegeram  ob  id  vt  homlnes  modum  inttlligerent  non  folum  in  his 
fed  etiam  cunBis  aliis  difciplinis  inueniendi  problemata  tum  theo- 
remata  rerum  admirabilium.  Diuiduntur  traclata  htc  in  tria  ge- 
nera  :  in  ea  qu&  pendent  ex  inuentis  ab  aliis  (  nam  ab  aliis  nihil 
prater  primamaccepimus)  ejr  cfu&ex  frropriis  atcepimus :  &  in  ea  quorum  muentio 
ex  arte  magna  habetut  ,  demonfiratio  vero  adijcitur  <vt  non  tantum  fciamus  {  efi 
enim  fcientia  quA  pet  demonfirationem  habetur )  fed  vt  vmm  in  aliud  mutare  dif- 
eamus ,  idque appeilatur ,  fi  purum  fueritt  reflitutio,  Efi  autem  tripiex  genus.pro- 
fofitorumtTheoremayfrohlema  >&  yrZm.  Aitera  vtiiitas  efi  perfeftio  abfiiuta 
inuentimum  exeellentium  artis  magm  cuius  caufa  confiripfimm  Aliza ,  fed  perfe- 
tfius  hic  declaratun  non  oportet  in  huiufmodi  longius  verfari  fed  tantum  prodesi 
quantum  dubium  ejfe  potefi  vt  juffidat  docuiffe  caufam. 


Vefinitiones. 

PArallelipedUm  corpus  eft  quadrilateris 
fuperficiebus  fex  acquidiftantibus  com- 
pofitum.  Quod  vero  tribus  re&angulis  feu 
srqualibus  inuicem  omnibus  feu  non ,  com- 
muni  nominere&angulum  folidum  dicitur. 
Si  omnibus  xqualibus  cubus  .*  at  *\ic  iam 
notus  eft :  fi  duabus  quadratis  quatuor  re- 
liquis  tetragonis  longioribus  quam  voca- 
bant  coiumuam  quadratam ,  fcapum  nos 
iure  dicemus.  Sin  autem  breuiores  fint 
quatuor  insequales  quadratis  jwaoQ?  fi  om- 
ncs  inaequales  ebcof*^.  Et  ii  latus  vnum 
fit  xquale  iuobus  w  &  ex  his  compofita, 
fuperficies  fcaporum  oblongae  Trapezi.- 

Suppofta. 
Cumlinea  fuerit  bifariam  diuifa,  qua- 
dratum  ex  duobus  quadratis  partium  & 
fupedicic  dupla  vnius  in  aiteram  conflat  ; 
vnde  cubus  eius  ex  quatuor  corporibus» 
duobus  cubis  partium  &  duobus  corporibus 
tripiis  quorum  vnum  quodque  fit  ex  du£tu 
vnias  partis  in  aiterius  quadratum  mutu6. 
Cura  rec^a  fuerit  txifariam  diuifa,  quadra- 
tum  iliius  iateliigitur  conflare  ex  fex  fuper- 
ficiebus  quarum  tresfunt  quadrata  partium 
reliqua^  dupl*  fingula»  tetragono  ex  vpa 
parte  in  aliam.  At  ii  in  duas  partes  *  ac  vna 
m  4uaa  Eurfus  diuidatui:  coaftabit  totius 


quadratum  ex  quinque  fuperficiebus.  Vclut 
quadratum  A  B  qua:  fitdecem,  &c  diuifa  in 
tres  &  feptem  in  C  &  A  C  rurfus  in  quin- 
que  &  duo  &  conftabit  quadratum  B  Kex 
quadratis  C  D  F  G ,  G  C  &  duplo  C  D  & 


k 

duplo  A  G.  Et  hax  diuifio  feu  conftraaiQ  j. 
vocatur  t*<n*.  Cubus  igitur  diuifa  Jineain 
tres  partes  conftabit  ex  tribus  cubis  Vefut 
C  G ,  E  D  ,  F  G ,  Sc  acompfo  vtio  qaod 
fexcuplum  «ft  aw  vt  fint  iam  partes  nouem 
corpora  autemquatuor.  Ex  (apis  autcm& 
curtis  xvni.  fciJicet  corporibus  fot  conti- 
nentibus  x  v  1 1 1.  vt  fint  omnia  corpora  X  & 
&  ordine  eodem.  Iuxta  autem  diuifionem 
in  quinque  fuperficies ,  vides  quod  fuperfi- 
cies  K  H  B  quae  cffiaunt  vnam  efficerent 
duas/  funt  igitur  tres  Gubi  iidemquiprius: 
Acoropfi fex  ninjlominu*  cx  AL,LC  tn R 

Hi 


h3h  k  &ex  bc  ln  a  g  h  , , 
omnia    aucem  corpora  • 
X  X.  nam  parces  linee ' 
iij  &  fuperficies  VII.  igi- 
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tur  in  corporibus  quacuor  detra&is  nouem 
rebr.quricur  XII.  qua:  funt  fcapi  aut  ciirtaJ 

IALin  AE,GH,  CG,DE, 
C  L  in  A  G,G  H, 

jCB.inBHHk.FGC,  G. 


Qua:  funt  tria  corpora  :  omnia  feptem.  Cu- 
bi  conftru&io  bifariam  fimiiis  eft  quadrato 
dum  componicur  latus  eius  exduobus  ;  nam 
afliimatur  quadratura  ae  h  &  per  fecun- 
dum  fuppofitum  fic  cubus  eius  ex  cubo  a 
1  &  duplo  c  I  in  quadratum  f  g  &  a  1  in  I  c  g 
quas  cum  erunc  diuifa  per  a  J  exibit  qua- 
dratuui  a  c  h,  &  fimiliter  ex  a  i  in  a  g  &  a  1 
in  duplum  c  g  l  &  cubo  qua;  omnia  diuifa 
per  c  1  reddent  quadratum  a  c  h  f,igitur  cum 
quadratum  achF  habeatlatus  habebitag- 
gtegatum  iliorum  quacuor  corporum  latus 
Hoc  autem  erit  compofitum  ex  latere  qua- 
draco  f  g&  g  c  cuborum.  Et  tale  latus  qua- 
dratum  feu  primi  aggregati ,  feufecundi,feu 
tocius  cubi,  eft  quod  produeicur  ex  a  c  cota 
in  B£.  quadratam  a  1  pro  primo  aggregato, 
aut  c  1  pro  fccundo  vcl  a  c  totius  pro  late- 
ie  quadrato  cubi  a  c  vt  fi  ponas  al  XVI. 
c  1 IX.  a  c  XXV.  Akera  fimiiitudo  eft  quo- 
niam  dtuifolatere  cubi  vt  pote  ^.latere  64. 
in  j.&  i.  fiunt  per  primum  fuppoficum 
partes  quadrati  bafis  9.  i.&<5.  qua:  dufta 
in  4.  altitudinem  cubi  efhciunt  $6. 4. &  24. 
At  fi  quadrata  fuperficies  fit  <f4.  latus  eius 
erit  8,partesautem  6.  &  2.  conftituenteo- 
«km  ordine  3  6.  4.  &  24.  &  ita  fi  fit  eubus 
729.  latus  eft  o.quadratum  8r.  quod  fi  di- 
Uidatur  in  7.  &  2.  fient  partesquadrati  45,. 
4.&28.&  diuifo  27.9i.quadrata729.quo- 
niam  folida  funt  441 .  36.  &  zj^.fient par- 
tes  21.&  <J.&  fuperficies  44 r.  36.  &2j2. 
vt  prius.  &  21.  ac  6.  funt  in  proporcione 
tripla  ad  7-&  2.  quoniam  ^t.cu.  27.eft  3.  & 
ah«  in  dupla ,  quia      cub.  8.  eft  2. 

Troblematum  Genem. 
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■pRimum  eft  fcite  theorematum  iy  . 
X.  yZsur.  Problematum  autem  fcire  &  ope 
rari.fcire  autem  mulcifariam  dicicur,  alia 
quidcm 1  excommunibus  qua;  proximafunt 
principiis  &  ob  id  notiflimis  tum  ob  id  & 
quia  proxima  notiffima.  Cuiufmodi  funt 
qua:  ab  initio  dcmonftrantur  ab  EucIide.Poft 
que.  eaqux  ab  ilHs  funt  remota  vt  quat  in 
Decimo  libro.  Tertio  loco  funt  quas  prin- 
cipiis  minus  notis  pendent  vcquas  moxdo- 
hehlemapr.  cekimus.  Cuiufmodi  funt  etiam  quae  a  mo- 
nade.  Quartoloco,  quae  demonftrantur 
per  iuP*sam  vt  in  arce  magna  pleraque. 
Quinto  quas  ex  hif  pendent,  &  ad  *9&ifltm 
pertinent  non  tamenipfaper  fe  denionftra- 
ta func  vt  finc  ipla  vlcimo  qufe  pro  veris 
habemus  ,  &  talia  exiftuuc ,  non  tamen 
caufam  notam  habemus.  propofirum- 
igituc  in  hoc  libro  qusecunque  funt  in 
vkimis  feu  huais  argutnenti  feualterius  re- 
T m.  JK 


uocare  recro  &  ad  priora  vt  ex  poftremo 
ad  quintum  &  fi  licec  adquartuin  &  ex  ter- 
cio  ad  fecundum  vei  ad  primum,hoc  aucera 
feljciffime  continget  fi  principia  affumpta 
qu?  in  certio  urdme  pleraque  funt  Aa&ngJm 
ad  prima,  vel  ex  primis  reuocare  auc  olten- 
dere  potuerimus,  aut  diifoluta  in  partes  de* 
ducere  ad  omnino  pec  fe  nota  ;  fic  enim 
doctrina  harc  &  qiue  per  eam  perceperi- 
raus  feu  ab  aliis  aflumpfimus  firmiorafient 
&  clariora  tum  illuftria  &  magis  commu- 
nia.  Siquidem  prima  talia  funt  fimul  &  per 
fenota.  Exemplum  in  medica  arcef^x  al- 
ba':cibus  albus ,  wo%K«t  vrina  rubra,  phre- 
nifis.  Non  dixeris  obftruclionem  n&m  iri 
aliquo  horum  definit. 


PRIMVM  PROBLEMA 
Propositio  Prima. 

Inter  duas  propofitas  rettas  lineas  dms 
mediasin  continua  proporticne  Geo- 
metrioe  inuenire. 

HOc  eftinuencum  Archits  Tarencini 
Pythagorici  :  ex  quo  peripicuum  eft 
quantum  iam  eo  tempore  ilii  callerent  Ma- 
thematicas ,  cum  pofteri  vuc  problema  in- 
aenire  poflenr.  Sit  ergo  a  r  Iongior  quam 
fuppono  pro  diametro  &  in  eo  circulo  col-  4; 
locata  producacur  donee  occurrat  contin-  * 
ti  b  dintelliganturque  tria  corpora  femicy- 
iindrus  erectus  ad  perpendiculum  cuius  ba- 
fis  a  b  c  femicirculus  fic  a  c  b  E  &  femico- 
nus  qui  fic  circumdudo  Orthogonio  a  b 
d  &  vbi  rurfus  cadic  in  planum  a  d  fecet 
periferiam  a  b  c  in  f  &  rurfus  incelfigatur 
femicirculus  a  b  c  eredus  in  fiiperficie  a  b 
c  e  plana  circum  duci  manence  puncl:o  do- 
nec  a  b  fuperftet  fibi  ipfi  ad  perpendicufam 
in  pun&o  a  &  creabitur  quarca  pars  cuiuf- 
dam  corporis  anonymi.  Iftorum  crium  cor  per 
porum  iuperficies  extremae  fecant  fe  binse 


&  bfna;  in  Iineis  quia  a  b  eft  longior  orani- 
bas  lineis  qusfuntintra  cylindri  dimidium 
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Ex  hoc  confta:  quod  minot  inuenca- 
tarum  mediarum  fcilicet  a  m  eft  in 
plano. 


&  etiafn  pluribijs  partibus  femiconi.  Igitur 
fedYio  coni  &  cylindri  &  corporis  anonymi 
cum  fint  linea:  elicae  feu  fpiias  le  fecabunc 
in  vno  pun&o  tantum  quod  fit  g,  erit  ergo 
a  g  in  fupsrficie  femicirculi  erecli  qui  tunc 
dicacur  a  b  g  &  in  fuperficie  trigoni  a  b  d. 
Ducatur  igkur  ferntciicuius  c  f  eo  quod  eric 
Kquidiftans  bafi  coni  &  vbi  fecat  a  g  pona- 
tur  fc  &  ducatur  c  f  refta  &  vbi  fecat  a  Ii 
ponaturl&  vbi  a  h  quse  eft  in  plano  fecat 
a  b  c  periferiam  ponatur  m  &  ducantur  k  I. 
?er  8.  fexti  &  k  m  &  g  h  &  g  03  quia  e  k  f  &  a  g  h 
'EUm:  funt  ad  perpendiGuIum  fupcrplanum  ex  fup- 
pofito  &  communis  fe&io  eorum  eftkl 
eo  quod  vterque  terminus  eft  in  vtraque 
fuperficie,k  enim  eft  in  a  g  &  a  g  in  fuper- 
ficie  a  g  h,igitur  k  l  eft  ad  perpendiculum 
fuper  planum  ;  igitur  left  media  inter  f  1  & 
1  c  ,  quare  inter  a  l  &  1  m}igitur  duo  trian- 
gulia  k  1  &  k  1  m  fimiles :  igitur  angulim 
kl  &  k  i\  «quales  &  quia  l  reotus  eft  duo 
anguli  1  k  a  Sc  I  a  kaEquales  re£to,igitur  m. 
k  1  &  lk  efiiciunt  reclum.  fimiliter  &  h  g  a 
reccus  &  communicant  in  angulo  k  a  h  vt 
etiam  k  a  higitur  a  h  ad  a  g  vt  a  g  ad  a  m  & 
amadafcj  atah  eft  eadem  feu ocqualis a 
b  &a  k  a:quaiis  a  c  cum  prodeant  a  centro 
circuli  c  k  f,igitur  a  m  &  a  g  funt  media; 
continuse  inter  datas  a  b  &  a  e  &  quia  non 
reliiiquitui  dubium  ,nifi  quod  g  ra  fit  ad  per- 
pendiculum  &  cadat  in  orcumferentiacir- 
culi  acb  dico  quod  vtrumque  eft  neceffa- 
rium  quia  g  iam  fuit  m  circumferentia  cy- 
lindri  &  duciturad  m  bafim  cylindri  etiam 
cylindrus  erat  ere<5tus  ad  perpendiculum  fu- 
per  planum  ideo  illa  tria  funt  connexa. 

Secundum  proUema  fropofitio  Jecunda. 

Propofitis  duabus  lineis,"  parteque  vnius 
detradla  &  alteri  addica  quantitates  excef- 
fus  partium  mutuo  detrahere  aque  addere 
tum  quando  proportio  aggregatorum  adfua 
refidua  aggregatorum  eorumdem  aggrega- 
torum  ad  alia  refidua,  eadem  vndemanife* 
ftum  eft  hoc  fieri  non  poffe neque  in  eifdem 
neque  mutuo  nifi  aggregata  inter  fe  &  re- 
fidua  fint  aeqwsiia.fint  duae  lineae  ab&cd 
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&  fit  differeiuia  earum  d  g  &  fumatur  vna 
pars  a  b  maiorfo  quz  fit  a  e  quam  addo  c  d 
vt  fiat  tota  c  f  volo  partem  abfcisrdere  ex  c 
d  5c  addere.ad  a  h  vt  fic  qu£  ablciiTa  eft  d  h 
&  tota  addita  ak  ita  vt  iit  proportio  cfad  b 
e  velut  a  k  ad  c  h.  abfcindo  de  g  diffren- 
tiam  ex  d  f  parte  addita  &  relinquatur  g  f 
fiac  ergo g 'h  ;equalisgf&  fimiliterbkea 
igitur  &  d  f  differunt  ab  hd  &  kb  in  dg, 
ergo  in  difFerentiaa  b&  cd,cania  igitur  elt 


difterentia  qnantitatum  a  b  &  c  d  quanta 
partium,  igitur  per  communem animi  len- 
tentiam  a  k.  &  c  f  funt  squales  cum  ad  c  d 
addiderimus  d  f  vt  ad  a  b,  b  k  &  ita  c  h  eft 
aequahs  b  e,ergo  proporcio  cf  ad  b  e  eft  vt 
ajc.  c  h  &  per  eandsm  c  f  ad  c  h  vt  a  k 
ad  b  e. 

Corollarium  fic  patet :  fit  vt  c  1  minor  peryllm. 
vel  maior  c  h  fit  ad  quam  a  n  fe  habeat  vt 
c  f  ad  b  e,fiergo  d  1  eft  maior  d  h  erit  maior 
g  f  quare  maiorb  k&  viciffim  fi  minor  mi- 
nor  :&c  fi  d  1  minor  ergo  c  1  maior :  &  h  d  I 
maior  c  1  minor  :quaie  fi  a  n  maiorcl  mi- 
nor  vel  fi  a  n  minor  c  1  maior ,  minor  ne- 
ceflario,  vel  maioi  proportio  cf  ad  b  e  vel 
ad  c  h  quam  a  n  adc  1  feu  ad  fua  refidua  feu 
mutua  quod  eft  concra  fuppofkum. 

Primum  T heorema  Propofitio  tertia. 

Cum  vei6  fuerint  dua:  quantitates  in  duas 
fingulce  diuifa:,  erit  quod  fub  prima  primi 
ordinis  &c  tertia  fecundi  ordinis  cum  eo  quod 
fub  terda  primi  ordinis  6c  fecunda  fecundi, 
sequale  ei  quod  ex  prima  fecundi  ordinis  in 
tertiam  primi  cum  eo  quod  ex  tertia  fecun- 
di  in  fecundam  primi  &c  viciffim. 


Sit  a  prima  primi  ordinis  diuifa  in  b  fe- 
cundam  &  c  tertiam,d  vero  prima  fecundi 
ordinis  diuifa  m  e  &  f  fecundam  &eertiam 
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dico  quod  fit  ex  a  in  e  cum  eo  quod  ex  bin 
f  sequale  fore  ei  quod  ex  d  in  b  cum  eo 
quod  ex  e  in  c  &  rurfus  quodex  fin  acum 
eo  quod  ex  e  in  c  ei  quod  ex  e  in  d  &  ex  f 
in  e,conftat  enim  quod  f  in  a  squiaalet  f 
in.  o  &  c  adde  c  in  f  d  vero  in  c  ei  quod  ex 
cin  e  &  f  adde  bf  &  fientvtrinque  eadem. 
idem  de  (ecunda  parte. 

Secundum  Theorema  Propojitio  quarttt. 

Si  Trapezum  cuius  Iongitudo  iatitudine 
triplo  m2ior  fic,  in  tres  partcs  diuifum  fue- 
rit  quarum  fecunda  prioris  dupla  fit ,  pri- 
'  ma  autem  quadrata  quse  poteft  in  tertiam 
cum  latere  primae  4  latus  cum  fit  totius  fu- 
perficiei  detra&o  duplo  lateris  ctjbiciin 
refiduum  iateris  tertiae  partis  &  cubi  quod 
eft  latus  primx  partis  :  corpus  totum  cum 
altitudine  primae  3  res  aequales  numero  & 
cubo  :  neceHe  eft  cubi  latus  du6tum  in  reli- 
quura  fuperficiei  producere  numerum  sequa- 
tionis. 

Sit  fupcrficies  a  f  prima  quadrata,fecun- 
da  e  f  illi  dupia,  tertia  e  c  ttapezus  vel  quia 
e  c  fit  minor  aut  maior  a  f  Jatus  e  c  fi"t  e  h 
duplum  d  h  in  d  a  d  h  fuperficiei  totius  a  c 
dempta  fhlatus  f  d  g  cubus  aeguationis  ad 

cuius 


Propofitio  quinta.  449 


Cttiusktus  eftrei  azftimatio.  Cum  ex  illo  iu 
f  c 


g 

h 

corpori :  erunt  dao  corpora  qua?  ex  lateribus 
quadratorum  mutuo  fiuntin  ipia  quad.aca 
pariter  accepta  dimidio  corporis  propofiti 
aequalia. 

Sint  quadirata  ab,  bc  pofita  ad  diame- 
trum  quadrati  a  c  ica  vt  ipfum  compleats 
etitque  b  dlatus  b  c  ,  b  e  latus  a  b  d  e  latus 


refiduum  fiet  numerus  rerum  quod  omifium 
eft  nefcio  quomodo.  Supponatur  ergo  & 
artumatur  quodneceflarium  eft  vt  a  d,  ducla 
in  a  c  ,  detrafta  a  f  h ,  id  eft  in  fuperficiem 
g  e  c  producat  numerum  azquationis.  Nu- 
merusergo  producitur  ex  g  d  ind  f  du&o 
re&angulo  in  lincam  compofitam  ex  g  d  & 


duplo  fd.fi  igitur  d  f  confticuatur  binomiu 
aut  recifum  Sc  d  g  numerus  tunc  e  c  ,  erit 
numerus :  &c  numerus  aequationis  compo- 
fitumex  «ffffl  nam  producitur  vt  vifum  eft  ex 
%  S'  S  ^  ^  in  d  g  &  inde  in  f  d,  f  d  autem  Sc 
d  g  componunt  f  g. 

Scholium  frimum. 

Quod  autem  aflumpcum  eft  fcilicetquod 
(1  fuperficies  f  b  eflct  numerus  rerum  &  ex 
latere  c  c  in  e  f  fiat  numerus  acquationis 


quod  latus  e  c ,  erit  res  conftat  quoniam  ex 
b  e  in  c  e  fit  cubusex  definitione ,  ex  b  c  in 
e  f  numerus  sequationis  ex  fuppofito  &  b  f 
fupponitur  mumerus  reru  &  ex  b  c  in  b  f  fit 
quantum  exbeince&ef  pariter  accepta, 
igitur  b  e  eft  res  quod  erat  demnnftrandum. 


holium  Jecundum, 


Et  quia  fupponicur  res  binomium  vel  re- 
cifum  &  numerus  sequationis  numerus  ve- 
re ,  &  ille  fit  ex  a  d  in  g  e  c  ,  ergo  g  e 
c  eft  binomium  &  recifum.  Cum  tota  fuper- 
licics  fit  numerus  fcilicet  rerum  igitur  a  f 
eft  contrarium  g  e  c  fcilicet  vnum  bino- 
mium  alteram  recifum. 

Tertium  Theorema  Propojitio  qumta, 

Si  circa  Diametrum  quadrati  duo  qua- 
drata  in  dire&um  coniunota  conflituta  fint 
corpufque  propofitum ,  fuerint  autem  duo 
parallelipeda  rc&angula  ex  quadracis  in  al- 
terius  latera  fimul  iundta  aequalia  dimidio 
corporis  propofiti  ;  erit  cubus  totus  ajqualis 
corpori  propofito  cique  corpori  quod  ex 
latere  quadrati  totius  in  ambo  quadrata 
producitur.  Quod  fi  cubus  totus  zqualis  fit 
iolido  alicui  Sc  ei  quod  fic  ex  latere  fuo  in 
duo  quadrata  eodem  modo  circa  diametrum 
conftituta  qua?  totum  quadratum  complent 
Tom.  ir. 


a  c ,  fint  autem  duo  parallelipeda  ex  e  b,  iri 
bc,  bd  inabarquaha  dimidio  corporis  f 
•  g ,  quod  fit  f  dico  cubum  d  e  lineae  sequa- 
lem  effe  ei  quod  fit  ex  d  e  in  a  b  ,  b  c  qua- 
drata  cum  corpore  f  g  toto.  quod  fi  fuerit 
cubus  d  e  jcqualis  corpori  f  g  cum  eo  quod 
fit  ex  d  e  in  ab  &  b  c  dico  qubd  mutua  ex 
bdinab&beinbc pariter  aecepta erunt 
arqualia  f ,  cum  enim  cubus  d  e  fit  «qualis 
cubis  d  b ,  b  e  cum  triplo  mutuorum  b  d„ 
in  ba  Sc  b  c  in  be,haec  autem  mutua  bis 
fumpta  fint  aqualia  ex  fuppofito  corpori  f  gj 
erunt  cubi  b  d,  b  e, 
cum  mutuis  femel  b 
ein  b  c  Sc  b  d  in  b  a, 
cV  corpore  f  g  aqua- 
lia  cubo  d  c:  at  cubi 
bd  ,  &c  be  cum  mu- 
tuis  lemel  b  e  in  qua- 

dcatum  b  c  Sc  b  d  in  quadratum  a  b  funt 
squalia  eiquodfitexd  e  in  a b,b  ceoquoi 
ex  d  e  in  a  b  fit  cubus  a  b  &r  mutuum  ex  b  d 
in  a  b  Sc  ex  be  in  b  cfit  cubus  b  d  Sc  mu- 
tuum  b  e  in  b  c,  igitur  cubus  d  e  eft  asqualis 
ei  quod  ficexde  inab&be  quadratacum 
corpore  f  g  quod  efl  primum.  Conuerfum 
etiam  ex  hoc  per  fe  eft  manifeftum  nam 
cubu,,  fit  requalis  f  g  Sc  ei  quod  fit  ex  d  e  in 
a  b,  b  Cj  Sc etiam  cubis  b  d  Sc  b  e>  cum  tri- 
plomutuorum,quod  autem  fitex  d  e  in  a  b, 
b  e  eft  asquale  cubis  b  d  6V  b  e  cum  mutuis 
femel  fequitur  ex  communi  fententia  quod 
duplum  mutuorum  eft  aequalcf  g,igitur  talia 
mutua  cum  fint  dimidium  talis  dupli  erunt 
aequalia  dimidio  f  g.i.f. 
Ex  hoc  igitur  fequitur  quod  cum  id  quod 
fit  ex  b  ein  a  b,  b  c  fit  quadratum  d  e  quse 
cft  latus  cubi  totius  fumpta  fecundum  nu- 
merum  a  b  Sc  b  e,  quod  fi  extahbus  mutuis 
femelfiataliquaquantitas  puta  f  quod  du- 
plumeius  quantitatis  fumptum  vt  numerus 
Sc  cum  numero  rerum  sequali  duobus  qua- 
dratis  propofitis  quod  hac  aequabuntur  cubo 
illi  &  conuecfo  modo.  Si  iguur  fuppona- 
musquodab&  bc  gratia  exempli  13.  Sc 
mutua  iun£J:a  fint  50.  id  eft  corpus  f  erit 
totum  corpus  f  g,  ideft  duplum  Sc  eft  6c- 
cum  rebus  15.  numero  «qualia  toti  cubo 
de.  Igttur  argumentum  valebit:' cubus  d  e, 
eft  aequalis  ij.  rebus  ^o.  igitur  fi  ex  1?. 

P  p  _j  fece-* 
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fecenmus  duas  partes  ex  quibus  in  fy.  fuas 
t  mucud  riat  30.  dimidium  60.  illarum  par- 
tium.  fy-  iun&a?  erunt  squaies  d  e  .i.  rei  $c 
viciffim ,  ii  ex  13.  fecerimus  duas  partes  ex 
quibus  in  fc.  mutuo  fiat  30.  duplum  30. 
quod  eft  60.  cum  1 3.  rebus  erit  aequale  cu- 
bo  aggregati  radicum  eiurmodi  parcium  .1", 
lineE  d  e ,  cum  ergo  acceperimus  gratia 
exempli  18.  res ,  manifefturn  erit  ex  de- 
monftratis  111  libro  de  proporcionibus  quod 
maximum  corpus  cui  poffinc  calia  mucua 
ffquari ,  eft  illud  quod  fic  ex  dimidiis  in  ra- 
dices  feu  latera  mutua  pariter  acceptis  :  igi- 
tur  non  poterit  elle  f  maius  54.  qui  fid  ex. 
5>.  dimidio  1  8.  in  3.  mutuo,  igitur  totum 
1  corpus  f  g  non  poteft  elle  maius  duplo  54. 

qui  eft  108.  Pocerimus  igitur  exrendere  fo- 
lam  iftam  demonftracionem  ad  hoc  proble- 
ma.  fac  ex  18.  duas  partes  ex  quarum  ductu 
vnius  in      aLterius  mutuo  fia/it  54.  &  in 
omni  inferiore  numero  ad  54.  igitur  cubus 
poterit  aequari  18.  rebus  &c  108.  &  cuilibet 
numero  infra  1 08.  .i.  duplo  ei  quem  mucua 
producere  polTunt.   Capiculi  autem  cubi 
^qualis  rebus  6c  numcro  regula  inuenta  , 
fatisfacereincipicin  ig.rebus  a  numero  qui 
poffit  diuids  ia  duas  partes  qux  producanc 
2.16.  cubum  6.  tertiac  partis  numeri  rerum 
&  ifte  numeruseft      864.  nam  diusdi  po- 
teft  in  ^t.  116.  &  fy.  2  \6.  qu*e  inuicem  du- 
£ta:  producunt  2X6?%.  autem  864.  eft  mi- 
nor  30.  &  eius  ergo  capituli  quod  eft  a  3®. 
vfque  ad  10 S.  habemus  &  regulam  datam 
&  ci  latrsfacit  demonftiatio  adduclaa  108. 
autem  fupra  facisfacic  regula  inuenta  fed 
demoftratio  prsefens  non  attingit ,  quoniam 
non  licet  facere  ex  18.num.reru  duaspartes 
ex  quarum  du&u  vnius  in     alterius  mutuo 
fiat  plufquam  54.  fed  cum  fupra  habeamus 
Cuhus ^^regulam  generalemnon  opus  habemus  hac 
IL  ic8.  re.  demonftratione ,  fed  a  30.  infra  reguJa  non 
\aSm  fatisfacit  ,  hxc  autem  demonftratio  fatisfa- 

cit:  cum  ergo  in  parte  media  .i.  a  50.  ad 
f.ioi.reg,  108.  pcr  regulam  inuenerimus  demonftra- 
non  T>em.  #  tionem  Geometricam  ,  quae  inicruiec  vc 
^f&dlm  ^**  Parc*  inferiori  capituli  in  qua  numerus 
Ajo.  infrk  e^  paruus  illa  inferuiet  parti  nondum  in- 
detn.nonreg,  uenta:.  Et  refoluitur  quarhtum  in  hoc,  fac 
ex  eo  duas  partes  Geometrice  ,  feu  diuide 
fuperficiem  ab  ,  in  duas  partes,  quaeducl;» 
viciffim  in  la«era  cfficiunc  corpus  quod  non 
litmaius  quadrante  cubi  aggregati  radieum 
quadratarum  dimidiorum  ■,  feu  cubo  tocius 
numeri  radicum  diuifo  per  quadruplum  cubi 
Tjz.  quadratae  medietatis  eiuidem  :  feu  eun- 
dem  cubum  diuifum  per  ipfum  numerum 
duclum  in  r;.  quadiatam  dupli  fui  quod 
idcm  eft.  Velut  fi  numerus  rerum  eflet  12. 
cubus  eius  eflet  1728.  qui  diuifus  per  12. 
ductumin  ^i.  24.  &  eft  fy.  3451?.  producic 
°RL-  864.  Idem  prouenit  diuifocubo  aggre- 
gati      6.  6c  6.  6c  funt  ^.24.  cuius  cubns 
1       ^ft  fy.  13824.  per  16.  Eteft  accipere  qua- 
drantem.idem  etiam  prouenit  diuifo  cubo 
i2.qui  eft  17 28.  per  quadruplum  cubi  qt. 
quadraraemedietatis  eiufdem,  medietas  enim 
12.  eii  cuius      quadrata  eft      6.  &  cubus 
fy.  emsicilicec  6.  eft  y..  u6.  cuius  quadru- 
piumeft^.  345<J,diuidcergo  1728.  por  fy. 
345"^-  cxcunc      8^4.  vc  pnus. 


qvartvmtheorema. 

T>e  mtdtiplici  diuifam  ParMipedorum 
yr<ecipue  Rectangulorum. 
Propositio  Sexta. 

QVadratum  diuifum  ad  diametrum  & 
fimiliter  trapezus  &  omne  parallclo- 
grammum  in  quatuor  parallelogramma ,  fi 
linc  eirca  eandem  diamctrum :  quorum  duo 
fint  fimiliatoti  &  mter  fe ,  reliqua  intcr  fe 
aequalia.  Nec fafta fedione ,  puta  per  hfk 
potcft  fieri  feclrio  atibi  quam  m  vno  pundo, 
quia  non  nifi  vbi  diamecer  fecac  illam  linea, 


puta  per  h  f  k  &  etiam  quod  fic  per  vnam 
diametrum  non  fit  per  aliam.  Ide&  conuc- 
niuntin  tribus  his  omnia  parallelograma 
&  quadrata  &c  reftangula.  Sed  differuni: 
quia  quadrata  non  habent  nifi  vnum  latus 
magnitudinediffcrens  &  duas  partes  linearu: 
parallelograma  autem  reliqua  cum  habeanc 
duo  latera  magnitudine  differentia  poffunC 
habere  quatuor  parces  linearum  magnitudi- 
ne  differentes  f  e ,  f  k ,  f  g,  &  f  h,  &  idem 
11  fint  rec^angula.  Differunr  etiarn  quoniam 
redangula  funt  minora  quadratis  fi  fint  ae« 
qualis  ambitu.s.  R/iomboides  quoque  re- 
ctangulis  (\  lacera  fint  aequalia.  Et  quanto 
anguli  fuerint  diftantes  m»gis  a  rectis  e6 
etiam  inter  fe  minora.  Et  idem  de  corpori- 
bus  eadem  ratione  ,  fed  ioquamur  de  GjJidis 
primum  rectangulis. 

Incipiamus  ergo  a  quadrato  abc  d  ,  di- 
uifo  ad  diametru  in  f  &  docuimus  al.as  hcri 


ocl:o  corpora ,  duos  fcilicet  cubos  ad  diar 
mecrum ,  &  tria  folida  inuicem  «quaJia  & 
aliatotidem  ajqualia,  ex  ce  in  quadratum 
d  e  ,  Sc  totidem  ex d  e  in  qaadratum ce,& 
duo  quidem  circumdabnnt  cubura  c  t  f  ,& 
erunt  fcapi  fuperinfiftentes  cubo  cef,  curn 
eadem  altitudine  quafi  iacentes ;  alterum 
eft  Kolobos  fuper  a  £,  altitudine  c  e  ,  &  ita 
totum  corpus  fubiacens  erit  cuius  fuperfi- 
ciesqua;  eft  bafisab  cd,&  altitudo  ce,& 
fuperior  fuperncies  quadraca  xqualis  abcd, 
circum  circa  quatuor  fupeificiej  xqazles 

cg, 
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cg,  quse  ipfum  corpus  ambiunt.  Aliud 
corpus  eft  firaile  huic  compofitum  ex  cubo 
af  g  &dsobiw  colobis  a  fg  iuxta  akitudi- 
ne  c  e  &  icapo  medio  inter  colobos  erefto 
fuper  c  e  f  &  haec  funt  duo  corpora  quibus 
componitur  cubus  quae  habent  radicem 
quadratam.  Et  hxc  compofitio  eft  fimilis 
ctiam  illi  qus  in  fingulis  reoUnguIis  aiiis. 
Difcrimen  tamen  eft.  t  ^ 

Sin  autem  fint  parallelogramma  «ju/a^ 
quoniam  ex  dtctis  corpora  per  quae  ttaniic 
diameter  funt  fimilia  toti  &  inter  te,ponan- 
tur  tres  fuperficics  loco  eius  qu«  eft  in 


africudinis  cum  finC  «que  alca  occupabunt 

cotum  cubum  per  tranfuerfum.  Sed  fi  alti- 

tudines  fint  asquales  ,  fcd  quod  eft  refiduo- 

rum  fcaporum  non  fit  acquale  altitudini  al- 

terius  cubi,non  poterunc  complere  cubi 

tranfuerfam  Utitudinem,  fed  continebuntur 

afcapo  aut  wwfffquianon  poterunt  habe- 

re  altitudinem  cubi.  Et  quoniam  quejibet  Ptrprimg 

talia  corpora  poterunC  arquari  fingulis ,  vel 

vno  cotali  appellantur  ob  hanc  fimilitud^ 

nem  fecundara  Ifolipa  fecunda. 

SCHOI.IVM. 

Supponatur  ergo  cubus  abcdi7defg 
8.  eo  quod  bafis a  b  c d  eft  9,d  ef  g  4.  ergo 
Ifohpa  priraa  eum  habeant  altitudinem  h 
d  qys  eft  «qualis  b  e  aliter  non  eflcrit 


fupremo  wxcf»  eleuata  ajquidiftarfter  a 
plano  m  no  p  a  dextra  in  hniftram  q  r  f  t 
loco  eius  quae  ab  ante  retro  a  g  c  h.  Et 
terii.tUm.  quoniam  duo  corpora  cfrca  diamecrum  funt 
fimilia  toti  &  inter  fe  crunt  partes  linearum 
a  g,  g  b  :  itemque  d  h,  hc&an,  kc, 
interfe  (imiles  :  cjuare  folida  parallelograrna 
tria  &  tria  vt  in  cubo  ad  rnguem  inuicem 
arqualia  &  eadem  ratione  &  fitu  collocata 
vt  in  iilo  t  fed  t\  non  eflent  circa  dimetien- 
tem  non  eflet  aHquid  horum  neceflarium. 
Omne  igitur  foiidum  parallelipedum  ex 
quatur  folidis  componitur  velut  &  cubus, 
&  diftributio  eftad  vnguem  vt  in  cubo  ,  & 
d  quis  objiciat  qu6d  poterunt  efle  etiam 
pauciorapropter  asqualitatem  partiam;  dico 
quod  eft  verum  fed  multo  fspius  plura  3 
quia  omnis  minima  dirTercntia  abeaexacls. 
ptoportione  cft  fufficiens  ad  impediendum 
hanc  dedu&ionem  ad  quatuor  partes;  Adeo 
vt  vere  vix  vnquam  contingat.  Propterea 
melios  eft  id  dicere  quod  ratione  probatur 
&  vere  ita  eft. 
"4..        Diuiduntur  etiam  cubi  in  Ifolipa  prima 
&  duo  fupplementa:  &  ipfa  dicuntur  mutuo 
non  fingulari  numero  ficut  focer  &  generi 
quia  non  poflnnt  efle  nifi  per  vnam  lineam 
coniungantur  a  fummo  ad  infimum ,  &  ha- 
bent  quadtatas  bafes  &  akltudinem  cubi 
continentis  illa.  Et  ambo  conftant  ipfo  cubo 
qui  eftpars  &fcapo  aut  waoCw  qui  eft  iuxta 
akitudinem  alterius  cubi. 

Ifolipa  vero  fecunda  dieuntur  corpora 
feufcapi  squales  cubispartium  qui  cora- 
plentcubum  integcum,ipfa  autem  non  com- 
plent.  Quia  vt  dixi  ad  hoc  vt  fint  Ifo- 
lipa  prima  neceflarium  eft  vt  fmc  pri- 
mum  duo  fcapi  &  hoc  eft  commune  cum 
fecundis  :  &  quod  fint  compofiti  ex  cubo 
&  corpore  cuius  bafis  fit  bafis  cubi ,  altitu- 
do  ver6  latus  alterftg  cubi  :  cumque  hoc 
fueiit  calia  corporaTOn&a  pet  lineas  totius 


A   b    G    D  H 

D    E    F    G  H 

D  H  Iinea  communis  illos  ajquaiis 

B    D  E. 

«que  alta  cum  cubo  toto  erunt  45.  &  10. 
du&a  Wca  b  e  quas  eft  5.  in  9  cV  4.  Ec 
taliaincluduntur  cubo  vt  di6>um  aft  fedip- 
fafunt  etiam  xqualia  cubis  fcihcet  4$.  Sc 
xo.  quorum  latera  funt  ^t.cu.  45.  p-^-cu. 
20.  tales  autem  induduntur  &  ipfi  cubo^» 
cu  4«.  P ■  cu-  ao.  qua:  eft  6$-  p.  cu. 
48tfooo.p.^ca.  1093.  500.  Ergovides 
quod  omncs  cubihabent  fualfohpa  pnma 
&  omnia  ifolipatam  prima  quam  fccunda, 


0     e  s 


A   B    C    D  H 

D    E    F  G  H 

D  H  linea  conamunis  eorum  multo 

longior  BDE^  lateribus  cuborura 

iun&is. 

habenc  cubos  sequales  qui  cubo  vni  inclu* 
duntur.  Et  tales  cubi  denuo  haberit  Ifoli- 
pa  fua  prima  (  quia  funt  illorum  partes) 
quae  neceffario  vni  cubo  includuntur.  Ncc 
tamenjlfolipa  feciinda  pofliint  includi  cubos 
fub  propria  formarcum  repugnet,vtrum  au- 
tem  pelEnc  verti  in  duo  Ifolipa  piima  eiuf- 
dem  quantitaCis  infra  modym  docebi-» 
mus. 


PP4 


4 5 2  Exsereton  Mathematicorum. 


Prima         Propofitio  feptima. 

Si  ferinc  duo  cubi  nota;  fuperficiei  la- 
teram  3  noti  erunt  8c  ipfi  cubi,  *  fint  duo 
cubi  a  b,  b  c  fimul  iun&i  noti  :  &  fint  k- 
tera  eorum  qux  conftituuntfuperficiem  no- 
tam.  Et  fit  liriea  g  monas  &  fiant  incon- 
tinua  proportione  g,  a  b,h  &  k  &  in  con- 
rinua  proportione  g,b  c,l&m&  fint  in 
continua  proportione  quadrati  g  &  a  b  c 
fuperficiei  tanquam  lines  n  &  o.  Quja  er- 


c 

L 

go  g,a  b,h  k  funt  in  continua  proportione 
erit  k  ad  a  b  duplicata  ei  qax  a  b  ad  g  & 
ide6  squalis  cubo  a  b  &  ita  m  ad  g  dupli- 
cata  bc  ad  quare  cubus  b  c  igiturexfup- 
pofito  k  m  aggregatum  notum  &  ex  abin 


b  e  fit  a  b  c  &  a  b  h  k  funt  in  continua 
proporcione  Sc  fimiliter  b  c  I  m  in  contin  ua 
proportione  acque  item  a  bc  n o,  igitur  n 
m  ex  h  mi&oexJc  in  m.  cum  Ver6  a  b 
c  nota  fic  Sc  n  fit  quadratum  a  b  c  quia  g 
t*r.  f.  i.Ml,  eft  monas  8c  ita  o  cubus  a  dc  erit  o  notal 
cum  vert»  o  fiat  ex  k  in  m  quse  iundfcefunt 
notae  erit  vtraque  k  &  m  nota  per  ferqaa- 
ie  eius  duo  kcera  cubica  a  b ,  b  e  nota  quod 
eJfb  propofitum. 


Sc  H  O  L  I  V  M  Primvm. 

Hisvifiscum  fupponamus  aggregatum 
cuborum  a  b  b  e  eflTe  numerum  vt  pote 
4°.  erunt  &:  m.  iundfo:  40.  &  cumfup- 
ponamus  a  b  c  euenumerura,  erit  o  nume- 
rus  &  etiam  cubus  quia  cubus  a  b  c  nu- 
meri  qui  fit3  puta  <T.  8c  ide6  zi6.  erunt  ergo 
^i.  20.  p.  i84.&  m,  20.  m.^.  184.  igi- 
tur  a  b  cu.  20.  plus  1 84.  &  b  c  ^.cu. 
20.  m.  r84.&  ita  cadent  neceOario  in 
binomio  &  recifo. 

Scohvm  Secvndvm. 

Habemasergo(colligendo)  o<Sca  qus- 
*nM  yy.  %•  Pnmum  quod  alias  demonftratum  eft 
quod  fi  fupponantur  mutua  expartibus  b  f 
m  quadrata  fua  nota  id  eft  aggregacum  Sc  b 
f  nota  erunt  &  partes  :  fed  non  peruenit  ad 
cubum.  Secundum  quod  demonftratum  eft 


paulo  ante  quod  fi  quadratorum  aggregatu 
fueritnotum&mutuaeciam  nota  perueni- 
mus  ad  capitulum  cubi  xqualis  rebus  tot,- 
dem  quantus  eft  numerus  aggregati  illo- 
rum  quadratorum  &  numero  duplo  aggtc- 
gato  mutuorum.  Tertiumquod  vbi  habue- 
rimusiatera  fuperficiei  notx  &aggregatum 
cuborum  eorum  habebimus  qoantitatem 
eorumdem.  Et  peruenimus  ad  cubos  squa- 
les  numero  cum  quadrato  cubi  &  a:ftima- 
tio  laterumeft     cubica  binomij  ac  recifi. 
Quartum  modo  eft  declarandum  ,  &  eft 
qu6d  fi  habuerimus  latera  fuperficiei  non 
cum  mutuis  nota  habemus  ktera  pet  fe 
diuidendo  aggregatum  mutuorum  per  pro- 
dudum  exibit  aggregatum  laterum,  igicur 
cum  fuperficies  fit  nota ,  habebimus  latera, 
Et  fimiliter  fi  fupponatur  fuperficies  abc, 
notavt  potefcxfc  aggregatum  cuborum  b  " 
d  cum  aggregato  c  e  mutuorum  cognitum 
puta  b  f  cunc  quia  diuifo  illo  aggregato 
per  totam  rem  quas  eft  b  f  exeunt  quadiata 
vtaliasdemonftratum  eft  ec&  bd&  mu!- 
tiplicatis  ac  &  mutuoalioper  b  f  exitdu- 
plum  mutuorum .-  igitur  affumpto  dupio  a  c 
numeri  ideil  12,  habebimus  cubumsqm- 
lem  i2,  rebus  8c  numero  propofito  qut  eft 
b  f  &  ita  rem  cognitam  ex  parte  nota  ca- 
piculi.  Sed  &defexto  non  eft  dubitatio  vbi 
b  f  nota  fic  &c  cuborum  b  c  &  e  f  aggrega- 
tum  notum  quianotasfint  b  e,  c  f  fingiiia- 
tim  ,  nam  diuifo  aggregato  per  b  f  cxic 
aggregatum  quadratorum  detraclra  a  b  c, 
igiturnotaeerunt  partes.  Vnde  patetfepti- 
mum  iilko  quod  ii  nota  fint  quadrata  b  d 
&  c  e  &  aggregatum  cuborum  ac  duorum 
motuorum  partes  erunt  notx  quia  aggre- 
gato  corporum  diuito  (  per  picecedens )  per 
aggrcgatum  quadratorum  exit  res  feu  b  f 
per  quintum,igitur  per  prxcedens  habemus 
partesfcilicet  lateracuborum.  Reliquume/t 
igitur  vt  declaremus  o<ftauum  :  fciiicet 
qu6d  cognitis  b  d  &  e  c  [quadratis  iunclis 
tamen  cubis  vthabeamus  partes ,  &  fimi- 
Iiter  odtauum  eft  fuperius  demonftratum 
fcihcec  quod  cum  fuerint  nota  aggre^ata 
quadratorum  acque  cuborum  peruenimus 
ad  cubum  8c  numerum  requalia  rebus  fed 
hoc  eft  minus  notu  n  omnibus  aliis.  £t  ita 
funt  omnia  cognita  ,  fed  hoc  miuus  inde 
fecundum ,  alia  funt  ^erfecla. 

SCHOLIVM      T  £  R  T  I  V  M. 


Et  cum  duxedmus  cu.  20.  p.  1 84. 
in^.cu.  20.  m.  184.  fiec  cu.  116. 
du^a  Jgicur  cu.  2 16.  in  partes  fient  mu- 
tua^i.  cu.^120.  p.  ioQ}z9o6z.p.m. 
eu.  6-c,i2o.  m.^.  1005290^2.  &  hxknt 

vmuerfales  vt  quoquomodo  reducantur 
ad  quatuor  quantitates  in  continua  propor- 
tione  &  ad  tres  vt  in  coroliariofequenti  igi. 
tur  ad  ieptem. 

^  Ex  hac  igitur  patet  quod  cum  quis  dixe-  c». 
Tit  cubus  squalis  eft  1 8.  rebus  p,  $  y  vc  in 
numeris  integris  vel  40.  tribus  modis  in 
idem  recidencibusqua;ftiofoIui  poterit.  Ec 
habebunc  eafdemmet  exceptiones ,  primus 
eftper  regulamgener^p  capituli  jioram, 
dycendo  6,  certiam  Wmeri  reium  &  eft 

fupcr- 
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fuperficics  ab  c  ad  cubum  &  fit  21  6.  inde 
diuide  40.  in  duas  partesex  quamm  vna  in 
ahcram  fiant  xiC  &  crunt  p.  v+.  184.  & 
20.  m.^.  1  84.  &  ^i.  cubica:  harnm.erunt 
tota  Jinea  b  c  f ,  be  minor  feurecifum  c  f 
mai  >r  feu  binomium  id  eft  fy.  cu.  eorum. 
fecundus  modus  eft  per  demonftrationem 
allatam  ducendo  ab,bc&abcad  cubum 
&  fiet  cubus  a  b c  manifefte  1 1 6- quia  a b  c 
fuit  nota  cV  fuppoflta  quod  eJlet  6.  &  ag- 
gregatum  fy.  &  m.40.  gratia  exeropli  ,feu 
35_&ex      in  m.  fuppohitur  feu  demon- 
ftratum  eft  fieri  1 i67>t  prius  ergo  a  b  &  b 
c ,  e^dem  vt  pviuc-  Tertios  TQodus  eft  vt 
ponamus  per  capittrlunr~  generale  a  b , 
pof.  b  c-*rf  deduccmus  ad  cubos  partes  & 
erunt  iTcu.  ^£.&  harc  funt  aqualia  35* 
feu  40.  numcro;  hic.eriim  eft  aggregatum 
cuborum  Vtfuppcnitur3igitur  1.  cu.  p.  jeB. 
xqualia  func  40.  ducomniaper  1.  cu.  ficnc 
quad:  cubi  p.2i<j.aequalia  35.  cubis  vt  poce 
feu  40.  cu.  &  eft  proinde  ac  fiquis  dicat  1 , 
quad.  p.aitf. acqualia  3  j.rebus  feu  4o.rebus 
quarc  inuenta  zftimatione  vt  prius  cu. 
earuerunt  «ftimationes  quxfica:,&  ita  res 
redibit  ad  idem.  Ecce  videsquomodo  capi- 
tuium  cubi  acqualis  rebus  &  numero  tranfit 
&  reducitut  ad  capitulum  dcriuatuum  ex- 
primis  fcilicet  cubi  quad.  &  numeri  xqua- 
liura  cubis  fed  scftimationis  poftmodum 
oporcct  accipere  cubicas. 


TERTIVM  PROBLEMA. 

Vrofofiiio  oBaua.  EtjlitUtio  frima. 

PRopofitis  duobus  reftangulis  propor- 
tionem  inter  lineas  collocare.  Itero  inter 
redangula  folida  ad  lineas  geometrice  tra- 
ducere.  Vr.de  manifeftum  eft  iolida  &  iu- 
perficies  adnumerum  deduci  pofte. 

Superficierum  bcd  ,  k  fit  latus  tetrago- 
nicum  vt  f  g  h ,  1 ,  ipfis  k  1  fubtendatur  m 
igitur  m  ad  k  vc  f  g  h  ad  b  c  d  ,  vtraque 


a  b  cd  ad  e  f  g  h  vi  m  ad  n  triplieata.  Sub" 
tendacur  lg  cur  m  n ,  o  &  m  n  o ,  p  in  com- 
tinua  proportione  &  ert  kad  p  vt  iolidum 
a  b  cdad  folidum  e  f  g  h  quod  fuit  demon- 
ftranduna.  Quod  fi  ponatur  p  ac~cu  ad  m 
qualis  n  poceftate  ad  eandem ,  eft  autem 
n  poteftate  e  f  g  h,  igitur  p  eft  a&u  zequa- 
lis  folido  e  f  g  h,  quod  erat  demonftrandu. 

TfSttit  2.  Probletna  4.  Profojitio.g* 

Diuidere  alogam  quantitatem  vt  ex  ea 
in  produ&um  partium  fiat  quazuis  quan^ 
titas  non  maior  4.  cubi  parte.  Et  ruifus  Cic 
vt  produ&um  fit  recifum  primi  fi  fa  bino- 
niium  aut  trinomium :  aut  binomium  tri- 
nomium  totius  vbi  cocum  recifum  propo- 
ficum  fuerit.  - 

Sit  binomium  autem  etiam  magis  ab- 
ftrufum  diuifum  in  c  &  volo  ita  diuidere  vt 
doctum  iri  proiuctum  vnius  partisin  alte-  per$r$,ce&* 
ra  producat  d  alfumo  e  luperficiem  qua:  in 
a  b  ducTra  producat  d  &  non  ent  ex  luppo* 


ir 


L 


enim  duplicatak  adl  fed  k  eft  poteftatc  b 
c  digvtur  mcft  ad  mflar  f  g  K,ac  f  g ;  h  po- 
teftate  eft  1  igitur  m  eft  inftar  f  g  n  attu. 
Rurfusinter  k  &  b  a  .  siterpono  vt  ex  dua- 
bus  proximiorem  m  &  eodcm  modo  lnter 
e  f  &c  t  mediam  &  fecundam  n,  cubi  igitur 
j  .1  l  n  ^equales  funt  a  b  cd  ■&  c  f  g  h  re- 
fcangulis  fohdis.  Quare  propottio  iohdi 


f 

fitod  maior  quadrato  a  c  &  ideb  detraha-  *  f.  s..  E*t, 
tur  e  ex  quadrato  ac  &  relinquatur  a  fin 
quam  poffit  c  g  quam  refeco  cx  b  c  &  re- 
linquatur  gb.  Hscigicur  ducla  m  ag  pro- 
duck  e  ex  quo  in  a  b  fic  corpus  d.  Ex  quo 
manifeftumeftquodlicec  a  b  ellet  quadri- 
nomium  poteft  diuidcre  d  via  fuppofitionis, 
&  exindediuidi  peraequalia  diuifo  numera- 
tpre.  Pari  modo  inueniemus  e  quod  habeat 
rationem  numeri  binor.,^  aut  recifi  cum 
a  b  &  eadem  via  :  adeo  vt  pofTet  videri 
res  leuiffima  fed  fecus  eft  afpicienti  tracla- 
tionemillarum. 

SCHOLIVM  PRIMVM. 

Eft  igitur  animaduertendum  in  huiuf- 
modi  operationibus  quod  cum  in  cubis  & 
lebusvelquadratis  quac.cum  numero  com- 
parantur  fimpliciffima  eft  cubi  &  retum 
aut  quadrarorum  cum  numero  aequatio 
quia  partes  alogx  poftunt  fe  inuicem  abfu- 
mere  &  reliqua  pars  feu  numerus  ieu  radix 
conuerCi  innumerum.  At  fi  cubus  xquecur 
rebus  aut  quadratis  &  namero  feu  res  vel 
quadrata  cubis  Sc'numero:  neceffe  eft  vt  fit 
in  re  aut  quadtatis  aut  cubo  partes,  quas 
poteftate  fint  numerus  &  numerus  etiam 
ob  cubum  ,  ita  vt  numerus  diuidatur  in 
duas  partes  vna  per  quam  fatisfaciat  nume- 
ro  ,  alia  qua  fatisfaciat  numero  contento 

in  cubo- 
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in  cubo.  Si  tamen  cubus  squetur  numero 
&c  rebus  aut  quadracis  ,  pocerit  hicnume- 
rus  contineri  in  fialo  cubo&  non  ln  rebus, 
aut  quadratis  ,  quod  manifeftc  videmus  in 
capitulo  cubi  xqualis  rebus  3c  numero. 
Sed  in  hoc  oportec  vt  reuertatur  per  gene- 
rationem  cubi  &  quadratorum  numerus  5c 
aloga  pars  ad  vnguem  quas  concinentun 
in  quadracis  aut  rebus. 

Scholivm  Secyndvm. 

In  generatione  autem  cuiufwumque  cubi 
cnm  ex  re  fiac  duplexmulciplicacio  idco  vl- 
tima  eft  per  quam  producicur  numerus. 
Numeruscrgo  perfe  primo  gignicur  qua- 
drifariam  :  primum  ex  numcris  integris: 
vel  fractis  habentibus  rationem  cum  intc- 
gris  i  -^in  8.  erficic  xe.  fraclus  autem  in 
fracTrum  proprie  numquam  cum  fecus  vi- 
deamus  in  mediis  ac  binomiis  cum  fuis  re- 
cifif.Secund6  ex  mediis  fimilibus  aut  ratio- 
nem  inuicem  habentibus  quam  quadratus 
numerus  ad  numerum  quadratum,  vt  t$l.6. 
m  54-  cfEcit  ^.324.  qua:  eft  1  S.Tertio 
cum  fy.  cu.in  jji.cu.  ducitur,fuerintque  nu- 
mcci  quorum  radices  afiWuntur  vel  cubi- 
vcl  vnus  jji.quadraca  alterius  vt  cu.  3.in 
fy.  cu.  9.  demum  cum  ica  fueric  quadratum 
quarta;  quancitatis  vt  3.  6.11.  24.ex  14.  in 
5>.  &  ex  3.  in  576.  fiunt  cubi  vel  quinto 
cum  fuerint  mukinomia  ea  racione  di- 
fpofita  vc  iint  in  cadem  proportionc  &  u 
alternent  &  prima  producant  numerum 
nam  &  vlcima  producent.  Explicabimus 
autem  duo  cxempla.  Non  per  fe  autem 
deprehenditur  &  rationc  &  expcrimento.* 
oftenfum  enim  cft  quod  quodiibec  alogum 


,|  ^i.  40-  p.  ty.  20.  p.  yt.  10.  p.  ijt.  5. 

Ijji.  10.  m.  5. 
quod  tocum  eft  15. 

velgeneratnumerum  vel  vt  Iatus  quadra- 
ti,aut  vteftpoteftace  tale  in  comparatione 
ad  rcliquum  8c  diciturfimile  illi  aut  vt  la- 

tus  fuperficiei  quadraca;  &  tunc  poteftpro- 
ducere  cubum  cuius  latus  eft  numerus  vcl 

^i.  cu.  24.  rh.  2.  p.  j^.  cu.  2. 
fy-  cu.  5).  i^.cu.  3. 

ij£.  cu.  116.  rh,^.  cu.  72.  p.  $i.  cu.  24. 
I    p.  jji.  cu. 7.  m.fy.  cu.  24. p.  i^cu. 8. 
quod  tocum 
eft  8. 


vt  vna  fic  quadratum  quarte^  in  continua 
proportione,ergo  idem  erit  in  fy.  vniuerfa- 
libus  ^i.  jjt.  enim  non  eft  apta  huic  rei 
nam  exigic  duas  integras  multiplicatio- 
nes. 

Quiaergo  binomia  omniafuntiv.bino- 
mij  primi  auc  recifi  ideo  comparatio  hxc  vt 
eft  fimilium  3  feruit  capitulis  ab  initio  vt 
in  diuifione  &  multiplicacione  in  fine  ad 
perfi-ctionem  capituli.  Vnde  nota  funt  fru- 
fta  illacapituIoLiim  cubi  squalium  rebus& 


Mathematic. 

numero  &  rerum  zqualium  cubis  &  nu- 
mero  :  &  quadratorum  acqualium  cubis  & 
numero  &  cubi  ac  quaducorum  xqualiuia 
numero. 

SCHOL/VM  TERTIVM. 

Supponatur  modo  in  generatione  cubi 
qui  fit  pro  paralelipedo  d  linca  a  b  diuifa 
per  «qualiain  c  Jji.  1  2.  p.  fy.  8.  vc  diuida- 
cur  in  duas  partes  e:  quarum  vna  in  alcerarn 

b, 

&  ^  i 

CZEZZJ 

dud^a  in  a  b  fiat  d  parallclipedum  quaJ  fit 
a.  &  diuidam  1.  per  a  h  inueniendo  reci- 
fum  a  b  quod  fit  1^.3.  m.^i.  2.&  fit  dimfor 
2.  per  quod  diuido  d  corpus  quod  eft  2  exic 
1.  duco  in  recifiim  fic  fuperficies  e  fy.  3.  rh. 
B/.  2.  detraho  ex  quadrato  a  c  quod  efl  c, 
p.  i^i.  24.  relinqukur  5.  p.  j^i.  24.  p.  ^?,  2. 
m.  fy.  3.  huius  fy.  vniuerfalem  detraho  fc 
addojji.  5.  p.  j^i.  2.  fient  partes  quxlltx  vC 


j^.  3.  p.  Jji.  2.  p.  i^.  v.5.p.iji24.p.  j)i.' 

2.  m.jji.  3.  ^ 
ifi.  3.  p.  jji.  2.  m.  j^.  v.  5.^.1^.24.  p.i^t. 

1.  m.  j^.  3. 


vidcs  cuius  exemplum  fic  a  b  1.  p.  i^.  8.  di- 
Hido  2.  p.  8.  p.  2.  exit  ^i.  2.  rh.  1.  dctra- 
he  a  3.  p.  jji.  8.  reiiduum  fiec  4.  m.  j$£.  2. 
cuius  iji.  v.  adde  &  detrahe  a  b/.  2.  p.  j. 
fient  pattcs  hae  longe  breuiores. 


liji-  2.p.  i.p.  i^.v.  4.m.iji.2. 
]  iji.  2.  p.  1 .  rh.  1^..  v.  4.  m.  jjt.  2. 


SCHOLIVM     (^_V  A  R  T  V  M. 

Facile  eft  coniedari  cumvcx  tribus  vna 
non  fit  idonea  qu«  ex  cubicis  jji.  altera  non 
fufficiens  quas  ex  binomiis  &  rccifis  aequa* 
tionis  cubi  &  numeri  xqualium  rebus,  & 
cubi  xqualis  rebus  8c  numero  in  parte  non- 
dum  determinata  generalicer  cum  vbi  in- 
uenta  eftad  binomia  pertineat  effe  incom- 
poficis  ex  jj/.  v.  vt  did1;um  eft. 

Kotandum  Frimum. 

Scire  autem  oportet  quod  fi  CaperScks 
a  c  e  fic  ngmerus  rerum  &  res  a  b,  erit  vt 
a  b  in  proprium  quadratum  producat  cu- 
bum,  &  in  b  ce  numerum  qui  fit  £  pofi- 
ta  ergo  altera  xftimatione  fubeifdemnu- 
meris  qua^fir  gfeu  maiore  feuminorecura 
a  d  e  maneat  numerus  rerum  &  ex  g  h  a 
&  d  fiat  cubus  g  8c  cerpus  f,igitur  fublato 
corpore  f  ceu  g  in  cd  a  erit  quod  fic  ex g 
h  feu  differentia  maiori  feu  minoti  xqaak 

d^rcnci^ 
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differentiar  cuborum  a  b  &  g  a  folidum  ex 
h  g  in  ae  c  fit  ex  g  h  in  a  b  &  a!  e,  cubus 
aucem  differt  a  cubo  h  in  feptem  corpori- 
bus  quae  omnia  fiunt  ex  g  h,igitur  fuperfi- 
cies  a  e  c  zqualis  eft  quadrato  g  h  &  tti- 
pb  quadracorum  h  &  produ&orum  g  h  in 
hvelut  fit  1.  cu.  p.  6.  «quale  7.  rebus  6c 
iei  aeftimatio  prima  elt- 1 .  fecunda  2 .  cubus 
igitur  ab  in  prima  aeftimatione  eft  1.  cor- 
pus  f.<j.  difFerentia  cubi  i.&  z.eft^.  &fu- 
perficies  d  e  eft  7.  qu?  producitur  ex  a  d 
quae  eft  piima  aeftimatio  &  a  c  quae  eft  7. 
inuicem  &c  hzcefi  aequalis  1.  &  3.  &  3  . 
fimiliter  fupponatur  a  b  in  prima  aequatio- 
ne  1.  cu.  p.  3 1.  aequalibus  20.  rebus  efte  2. 
vt  fiant  20.  res  40.  &  cubus  S.  reliquum 
31  poft  in  aeftimatione  fecunda  g^t.  17. 
minus  1  &  h  2.fiat  res  3t.17.mmus  1.  diui- 
fa  in  h  quz  fuit  1.  Sc  reliquum  h  ^t.  17. 
rh.  3.  cum  ergo  dederis  numerum  3  2.  cum 
cubo  h  ei  quod  fit  ex  h  in  20.  id  eft  in  ae 
lelinquicur  differcntia  cuborum  g  &  h  quae 
comprehendit  iilas  feptern  partesao.re- 
rum  difFerentiK  r.  g  hergo  diuifo  vtroque 
producto  pcr  gh  prodibita  e  fuperficies 
arqualis  quadra:o  g  h  quod  eft  2.6.  m 
612.  &tnple  gh  inh  &eft  612.rn.1S. 
&  triplo  quadraci  h  quod  eft  11.  quae 
inuicem  colle&a  efficiunt  20.  vt  ma~ 


I 


612.  th.  18.  triplum 
"A    B  in 


tiiplum  quad.g.  12. 


fumma  omnium  20. 


1-  ^i.  17.  p.  1.  in  20.  fiant  20.  res  ex  i$£. 
68.  m.  2.  in  eandetn  rem  fcilicet  i^.p.i. 
fiet  numerus  ipfe  qui  eft  3 1. 

guintumTheorcma  Propojitio  dectma. 

Si  circulus  duos  circulos  contingat  feu 
intus  feu  extra  ambos  feu  vnum  intus  alte- 
rum  extra  nullus  aJius  circulus  vnum  ex 
his  tangens  eodem  modo  aliurri  in  eodem 
neque  aiio  puneto  contingere  pocerit  eo-" 
dem  modo. 

Sint  duo  circuli  pofiti  a  d  Sc  b  c  &  eos 
tangat  circulus  b  g  fiue  ambos  iutus  vt  b  c 
feu  ambos  extra  vt  a  d  fiue  vnum  intus  al* 
terum  extra  vt  in  praefenti  figura:  dico  qu6d 


nifeftum  cft  Sc  fi  "omnia  haec  duclia  fue- 
lint  per  differentiam  aequationum  quae 
eft  17.  m.  3-oftendent  illas  feptem  par- 
tes  difFerentiae  cuborum  y-.  rh.  id  eft.g  2. 
d  eft  h. 

SeCV  NDVM  NOTANDVM. 

Patet  etiam  ex  hoc  quod  in  aeftimatio- 
xie  cubi  aequaiis  rebus  &  aumero  quadra- 
tum  vnius  exiftentis  cum  triplo  quadrati  al- 
terius  acquatur  numero  recum.  Igitur  du- 
plum  produ&i  vnius  partis  in  aheram  m. 
duplo  quadrati  alterius  partis  &  ideo  du- 
plum  difFerentiae  aequatur  refiduo.  Exem- 
plum  1.  cu.  aequatur  20-  rebus  p.  32  igitur 
cum  rei  aeftimario  fit  yt.  17.  p.  1.  20.  fit  ex 
quadrato^i.  17.  &  triplo  quadrati  i.igitUr 
reUquum  eft  jji,  6S,rh.  z.cum  crgo  exre 


nullus  alius  circulus  qui  tangit  a  d  in  d 

exempligratia  poterit  tangere  a  d  ad  extra 

&  b  cintra.  Si  enim  fit  a:qualis  b  g  iifque 

tanga  b  c  ln  b  erit  centrum  vtriufque  in  li- 

nea  vna  quare  centrum  b  geftin  Hnea  vn* 

b  f  g  &  cum  fit  aequalis  circulo  eidem,  ha- 

bebit  centrum  eciam  g  &  ita  non  eric  alius 

circulus.    Sed  fi  tangat  in  k  contiuget  cir-  pgf  vnjeci. 

culus  circalum  plus  quam  in  vr.o  punfto,  mam  mt^ 

fienim  tranfibitex  binkinfra  a  b  fecabit  Elem. 

bc  fi  autem  fupra  feu  maior  fit  feu  minor 

quia  vt  dixi  non  poteft  tangere  a  b  in  eif- 

Uem  pundtis :  tangat  ergo  infra  b  circulus  1 

m  in  n.  Quia  crgo  oportetcentrum  eflein 

linea  hacf  quial  «,ra  contingit  a  vt  H  a 

neceilario  maneat  6c  non  in  f  quia  eflet  idem 

circulus  ergo  vltra  vel  circa  f  cum  ergo  ne- 

ceilario  fic  in  linea  n  f  &  in  linea  h  f  necef- 

farib  erit  in  f  qaod  eft  contra  pofita. 

TvMffifTertia  Vroblemut  quintum  *?ofo- 
fttto  vndecima  &  eji  demonjlratiua 
furior  fepima  fropojitione  Rc- 
Jiitutio  Jecunda. 

Propofita  redalinea  &quadrato  alteram 
datae  adiungere  ,  fic  vt  quadrata  propofitc 

c  he 

i  1  i   i 
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j  Aggreg'  2S0.n1.  yi.  31000. 
duplum  a  b  in  b  c  200. 
|  m.  Si.  3  fboo. 

&  adie&s  fimul  iun&a  duplo  vnids  in  alce- 
ramin  daco  quadrato  maiora  fint. 

Sit  lata  a  b  6c  quadracum  d.  propofitum 
eft  addere  ad  a  b,  b  C  ita  vc  quadratum  a  b 
cum  quadrato  b  c  fit  maius  duplo  produ£U 
ex  a  b  in  b  c  in  quadrato  d  aufcramus  a  e 
a:qualem  d  laceri  &  a  b  addamus  b  c  acqua- 
lem  b  e  cum  ergo  a  b  maior  fit  b  c  in  a  e 
quiamaior  b  e  iili  aequali  erit  quadratum 
a  b  Sc  b  c  maius  hoc  totum  duplo  a  b  in  b  c 
in  quadrato  d  qnod  fuit  demoaftrandum. 
Exeinplum  a  b  fit  1  o.  d  80.  aufero  80. 
ex  10.  remanetb  c  10.  m.^t.  8o.addoa  b 
fiet  totaa  c  20.  m.  80.  fupputatio  veluc 
a  latere  videtur. 

TfSffto  GhtartayProMewa  6.&  eji  Re(!i- 
tutio  tertiat  Propojitio  12. 

Data  re&a  linea  eam  fic  diuidere  vtquod 
flt  ex  vnaparte,  in  totam  cura  reliqua  parte 
fit  xquale  dato  quadrato  cui  e/quale  elle  pof- 
fic.Sit  data  a  b  quam  volo  fic  diuidere  vtex 
b  f  in  b  g  quas  conftac  ex  b  a  &  a  f  fiacfuper- 
^cies  azqualis  quadratoc  propofico.Faciofu- 


4>  <Lfa 


a 


perficiem  a  e  «qualem  c  5c  inter  a  b  &  b  d 
conftitujob  f  &  jfcqualem  a f  addo  a  b  dicoex 
a  n  f  in  f  g  fieri  c. 

Nam  cum  b  f  fit  latus  be&ba,  aeb 
erit  duplum  a  f  in  f  b  cum  quadrato  a  f 
tequale  a  e  &  ex  confequenti  c  duplum  au- 
tem  f  b  eft  f  g  &  fi  ei  addatur  a  f  erit  ex  a 
f  in  totum  a  b  &  b  f  aiquale  quadrato  c 
quod  erat  demonftrandum,  Velutpofitaa 
b  10.  c.  1 9.  eric  b  e  81.  addeij£.8i  ad  10. 
fic  a  g  1 9.  a  f  aucem  i.du&um  in  1 9.  effi- 
cit  19.  quod  eftc. 

Problema.  feptimum  Reflitutio  quartA»  Propo- 
Jitio  15. 

Propofita  re&a  linea  aliam  ei  in  dire- 
&um  adiungere  vt  &  ex  tota  &  addita  in 
eam  quae  addica  eft  fiat  fuperficies  sequalis 
dato  quadrato.  Sit  dacum  quadracujn  e 
&  linea  a  b  cuius  dimi- 
dio  quadrato  ere£to 
addo  fuperficiem  iuxta 
altitudinem  b  d  aequa- 
lem  c  que  fit  d  f  inter 
c  f,  &  b  d  conftituo  g  c 
a  qua  aufero  c  b  relin- 
quitur  b  g  dico  qu6d  il- 


lud,  quod  fic  ex  a  g  in  b  g  eft  atquale  qua- 
drato  e.  Quja  enira  c  eft  aaquale  d  f  dico 
qu6d  d  feft  a:qualis  ag  ing  b  cum  enim 
bd  fit  asqualis  b  c  fufficiec  vc  oltendam  id 
quod  fit  ex  c  b  in  b  f  aequale  efle  ei  quod 
ex  a  g  in  g  b,  quoniam  enim  quod  fic  ex  c 
g  in  feipfum  eft  aequale  iupevticiei  c  d-  f  vc 
alTumpfimusrillud  aucem  conftac  ex  quadra- 
to  b  g  &  duplo  b  g  in  b  c  decracto  commu- 
ni  quadrato  c  drelinquetur  fuperficies  d  f 
feu  e  quadratum  sequale  duplo  g  bin  b  c  5c 
itaci  quod  fit  ex  g  b  in  b  a  cum  quadrato  g 
b,quare  collectis  a  b  &  b  g  fimul  quod  fic 
ex  g  b  in  b  a  cft  aequale  fuperfkiei  d  f  <k  ex 
confequcnti  quadraco  e  quod  fuit  demon- 
ftrandum. 

Lemmd  Primum* 

Etpereofdem  modosfit  vt  velimfacere 
ex  a  b  duas  partes  vc  vna  in  totum  dufta 
producacuralia.  addemus  monadem  &  diui- 
«lemus  cotum  per  cocum  adie&a  monade. 
&  quod  exic  eft  pais  adijcienda.  Sed  longc 
melius  generaliter  adde  toti  partem  ipfam 
8c  cum  aggregatoaiuidepartemeodemmo- 
do  fumptam  quod  exit  eft  quantitas  j  qtii 
ducenda  eft.    Exemplum  volo  addere  par- 
tcm  ad  10.  qua:  producat  dimidium  alte- 
rius  partis  addo  1.  ad  10.  fit  io  —  diuido 
5.per  lo.-fexeunc^  ducoigicur—  in  10. 
fiunt  4.^dimidura  9^  »fi&ji  &  ita  fi  fflctt 
vc  du^ta  per  totum  producac  quincam  par- 
tem  refidui  adde  ~  fcilicet  ipfara  partem, 
fitio-7^m^e      qnintam  parcem  io.per 
i  o  x  exit  ^  ipfa  pars  qua:  ducliain  1  o.pro- 
ducic  1  ji  qui  funt  quinca  pars  akeriuspar 
tis  qua:  fuic  9  77 

Lemma  Secundum. 

Et  ex  hoc  aliud  &  eft  vt  diuidamus 
a  b  lineam  propoficam  vc  produchim 
ex  a  d  in  b  d  fic  sequale  d  e  diiferentu 
parcium  auC  dimidio  e  d  id  eft  c  d  autdimi- 


i 


dio  c  d  auc  Cerciej  parci  aut  parti  qualis  eft 
lateris  quadrati  ad  fuam  diametrumautde- 
nique  t$l-  c  d.  Et  in  omnibus  eft  regula 
vna.  Si  enim  aequalis  eile  debet  d  e  po- 
namus  quod  a  b  fic  1  o.  ducemus  a  c  dimi- 
diumabincfic  25.  &  c  d  dimidium  dein 
c  fic  vnum  iunge  haec  duo  quadrata  fiunt 
16  accipe  ^t.  fcilicet^.  16.  aufer  ab  ca  c  d 
relinquitur  16.  m,  1.  aufer  a  dimidio 
fcilicet  ac  relinquitur  6.  rn.  16.  aufer6. 
m.  ^i.2^.abab,relinquitur  ^t.i^.p.^.  Pari 
racione  fi  debeat  aequari  dimidio  e  d  &  efl 
c  d  capiemus  loco  quadrati  c  d  quadratum 


m.  ^t.  %G. 
ty.    16.     p.  4. 

j^,    104.    m.  1. 
Dup.    dif.    §4-   104,   &.  2- 
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dimidij  &  habebimus  ly.  15^-  m.  c.rtera 
vt  prius:  ideo  habebimus  partes  $j-tn.  fy. 
i^&cfy..  25-^-  p.  4—quarum  differentia  eft 
101.  m.  3.  &  haec  eft  dupla  produ&o 
paitinm  id  eft  fy.  257  m.  ~  &  ita  eft.  Ec 
ka  ii  proponatur  vt  proportio  fic  vt  lateris 
quadrati  ad  fuam  diametrum  eric  rei  aefti- 
matio  ^i.  25—  rn.  34.  —  &  ideo  partes^.p. 
9t-T  m.  y.i^&cy..  25-f  p.  -f  m.  j. 
Demum  fi  fit  productum  parcium  quaie  fy. 
differentia:  proponemus  partes  5.  p.  7-quad 
&  5.  ai.-f  quad.  &  produ&um  eft  25.  m. 
Y quad.quad.&  hocefta^quale  i.rei  igitur 
1  .quad.  quad.  p.  4.  rebus  eft  aequale  1 00.  & 
res  eft  in  capitulonoto. 

TheoremaC.  Vrofofitio  13.  Archimedtca 
modo  fcripta. 

Sit  fupcrficies  oblonga  triplo  quam  Jata 
nuior  a  b  c  ita  vc  media  fcilicec  d  e  f  g  ( eft 
enittl  i:i  trespartes  diuifa )  fic  quadrata,ide6 
eius  latus  cricd  e  feu  d  g  &  fit  a  g  dupla  d 
f  &  c  e  fuperficies  non  referc  feu  maior  feu 
roinor  d  f  cuius  tetragonicum  latus  fit  g  1  & 
croducacur  linea  k  i  aequidiftans  a  d  &  fe- 
cctur  in  medio  $c  ei  adjiciatur  g  1  6c  fiat  d  h, 
compofica  cx  duobus  tetragonicis  lateribus 
d  f  &  c  e  Dico  quod  cubus  k  h  &  quod  pro- 
ducitur  ex  k  h  iu  iupecficiem  k  d  (  quam 
conftat  produci  cxad  in  1  d  8c  ideoexduplo 
tl  e  in  differentiam  laterum  d  f  &  c  e )  eft 
arqualis  corpori  produ&o  ex  k  h  in  a  c  nu- 
merum  reram >  hic  enim  praefupponitur  a  c 
eiufmodi  numerus.  Conftat  enim  ex  fupra 
demonftratis  quod  fi  oftenderok  h  quadra- 
tum  effe  aequale  fuperficiebus  k  g  b  &  ex 
eadem  in  fuperficjem  al  fieri  numerum,  me 
oftendille  intentum.  Primum  itaque  eft  per 
fe  notum  nam  quadratum  k  h  eft  aequale 
quadracis  g  l  &  g  d  &  ide6  fuperficiebus  d  f 
&  c  e  ide6  coti  g  b  &  cum  hoc  duplo  d  g  in 
o  g  1  &  hoc  eft  fuperficiesk  g,  nam  d  a  eft 
ftr  qu*n£  dup|a  j  g}ideo  g  k  fic  ex  daplo  d  g  feu  d  e 
6V  eft  a  d  feu  k  1  in  I  g.  Quod  fi  proponan- 
v.ur b  cf  &  de  fg  p.  &  refececur  gi  vc  m. 
cx  a  g  cum  fiat  a  1  ex  a  d  in  d  1  erit  a  1  «qua- 
lis  d  c ,  ideft  duobus  quadratis  d  g  8c  g  1. 
Oportebit  sutem  decrahere  duplum  d  g  in 


Tftfof.4. 

fcholio  l. 


tlem,  i. 


g  1  ideft  a  1 5c  relinquetur  d  m,feu  ergo  ex  k 
h  in  1  arefidunm  ieu  ex  1  d  in  d  m  fiat  nume- 
rus  propofitus  erunc  k  h  vel  d  i  binomium 
feu  recifum  d  g  &c  g  1. 

Lemma  Vrimum. 

Si  fueric  cubus  aequalis  rebus  &  numero: 
jfLftimationis  accepcse  iuxta  modum  rerum 
aequalium  cubo  &  numero  conftitutio  eiic 
vt  quadratum  primce  partiscum  triplo  qua- 
drati  fecunds  aequalis  fit  numero  rerum  j  & 
fm.  IV. 


differentia  quadratorum  vtrarumque  partiu 
ducta  in  fecundam  partem  fit  aequalis  dimi- 
dio  numeri  aeftimationis.  Exemplum  cubus 
aequetur  20.  rebus  p.  32.  &  fit  rei  aequatio 
fy.ij.p.  1  .dico  quoddu&a  17.  in  fe  & 
additotriplo  quadrati  1.  fic  20.  &  fimiliter 
differentia  quadrati      17.  &  i.  quae  eft  16. 


cu.«ql.  20.  rebus  p.  32. 
^t.  17.  p.  1.  res 
17.  p.  5.  2o-  n.  rerum 
17.  p.  1  d  16.  n.  aeft. 


cu.  aequalis  1 2 .  rebus  p .  5) . 

5—  p.  6\  e  1  2.  n.  rerum 
3.  in.i^-  44-  d  n.  seft. 


du&a  ini,  producit  dimidium  32.  nu- 
meriaeftimationis&  fimiliter  1.  cu.  aequalis 
1 2.  rebus  p.  9.  rei  aequatio  eft,^.  fxV* 
(  neque  nunc  difterentiam  faeio ,  nec  feruo 
propriecatem  nominum  seftimationis  &  x- 
quationis,fatis  duco  quod  intelligar  )  qua- 
dratum  5^eft  5-7  triplum  quadrati  1— - 
eft  (>^-ide6  totum  i2.numerus  rerum.  Dif- 
ferentia  quadratorum  57-  Sc  ~  eft  3. 
dudta  in  r-f*  fecundam  partem  efficic  4-f 
dimidium  9.  numeri  aeftimationis  feu  aequa- 
tionis.  Sed  hoc  parum  vtile  eft  ad  princi- 
pale. 

Lemm*  Jecmdum* 

Sl  quantitas  induas  partes  diuidatur,quod 
fit  ex  dudtu  differentise  quadratarum  partiii 
in  vnam  illarum  aequale  eft  ei  quod  fit  ex 
ductu  cocius  in  productum  differenci^  in  ean- 
dem  parcem. 

Si  oculislynceis  cernis,vtrumque  corpus 
habet  alcicudinem  eandem  fcilicet  partem 


Cov. 


\ 


illaru  i  fi  ergo  oftendere  quod  diffeietia  qua- 

dratoru  parcium  eft  aequalis  dudtui  totius  in 

differentia  patebit  propofitu.  Sit  erp-«  a  b  di- 

uifa  in  c  differentia  partiu  c  d  quia  quod  fit 

ex  abin  cdeft  asqualeei  quod  fitex  cd  in  fe 

duplum  a  d,  differentia  vero  quadratorum  a  ter' z'  *"  * 

c  &  c  b  eft  dupkm  a  cin  cd  cum  quadrato 

c  d,igicur;  produ£tum  a  c  in  c  d  eft  asquale 

differencise  diftae :  fcilicet  quadratorum  a  c 

&  c  b  quod  erat  probandum. 

'  Si  quis  ergo  dicat  facde  10.  duaspartes 
ex  quarum  dudtu  minoris  in  quadratum  dif-  _  . 
ferentiae  hat  20.  gratia  exemph,  dices  igitur  1 
ex  dudtu  tocius  in  produ&um  ex  minore  in 
differentiam  fiet  20.  igitur  ex  minore  Sn 
differentiam  fiet  2.  facigitur  &  habebis  5. 
pof.  m.  1.  quad.  aequalia  1.  igicur  rei  aefti- 
matio  eft  z±  p.     5  7  vel  z~  m.  u.  57  & 
differentiaj.  p.  fy.  zu  auc  5.  m.  j^.  21. 
conuerfo  modo  quorum  productum  eft  2. 
Quia  ergo  via  fimplici  procedendo  perue- 
ncas  ad  capiculum  nocum  ex  primis.Hoc  in- 
tereft  vtdignofcas  hacvia  tranfmutationem 
in  aliis  ad  capitula  cubi. 

Qjq  Sepimnm 
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Seftimum  Theo'rema ,  Propofitio  14. 

vide  prop,  Omnes  duo  mimeri  qui  inuicem  dudti 
fcholh  %.  producunt  numerum  cubum  in  proportione 
fe  habent  cumlateribus  cubicis  naturalibus 
illius,  Scii  altereotumducaturin  numerum, 
qui  ad  reliquum  fe  habeat  in  proportione 
numeri  cubi  ad  numerum  cubum  ,  qui  pro- 
ducetur  cubus  crit  .•  Sc  fi  qui  fic  producitur 
cubus  fit,  reiiquus  primorum  ad  eundem 
proportionem  habet  vt  cubiad  cubum.  At 
Ci  produdtus  cubus  non  fit  nec  in  quemdu- 
citur  ad  reliquum  proportionem  habebit 
vt  cubi  ad  cubum.  Et  fi  non  habeat  propor- 
tionem  is  in  quem  ducitur,  nee  productus 
eubus  eriti  Et  fi  numerus  non  quadratus  in 
fuarn  radicem  ducatur  producetur  radicis 
illius  cubus  qui  erit  radix  quadrata.  Et  fi 
radix  quadrata  numeri  cubi  ex  numero  & 
radice  alia  vel  vtcumque  producatur,  quan- 
titates  ex  quibus  produeentur  mutuo  fe  ha- 
bebunt  cum  radice  illius  numeri,  cubica  8c 
quadrai:a  cubicse  ditta*.  Et  fi  binomium  aut 
recifum  reducatut  ad  cubum  erit  differentia 
partium  cubus  difFerentis  binomi)  aut  recifi, 
Vnde  manifeftu  eft  quomodo  dati  binomij 
aut  recifi  liceat  radicem  cubicam  inuenire. 

Sinc  a  b  duo  numeri  ex  quorum  ductu 
producatui*  c  numerus  cubus ,  eruntque  ex 


diuifiinj.  &  i.producit  paites  185.  &158. 
quarum  differentia  eft  2.7.  cubus  3.  diffe- 
rcntiae  5.  &c  %.  [capio  ergo  a  b  ,  qus  fit  7. 
diuifam  in  c  vt  b  c  fic  j.&cai.  &  con- 
ftac  ex  conftructione  quod  fiunt  duo  corpo- 
ra,  quorum  vnum  conftat  ex  cubo  b  c ,  & 
triplo  b  c  in  quadratum  d  e  feu  a  c  &  eft 
185«  aliud  eft  cubus  a  c  cum  triplo  a  c  iri 
quadratum  e  g,  triplum  autem  a  c  in  qua- 
dratum  c  g  fuperat  triplum  b  c  in  quadratu 
de  f  in  triplo  c  k  diffetentiae  iri  rectangu- 
lumexafin  fdfeubcin  c  a.  At  viciflim 
cum  fecerimus  b  k^qualem  a  c  cubus  b  c 
fuperat  cubum  c  a  feu  d  e  f  feu  b  k  h  in  cu- 
bo  k  c  difFerentia?  &  triplo  k  c  8c  b  k  in 


l 


Com. 
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definitione    numerorum   cubicorum  duo 
numeri  quorum  vnus  erit  radix  alterius  qui 
inuicern  ducli  producet  c  &  fint  d  &  e  & 
appellantur  latera  naturalia.Et  conftat  quod 
mutuo  fe  habebunc  in  proportionecub.  a& 
b  ex  demonftratis  inxi.  libroab  Euclide.  Et 
hoc  eft  primum.  Dico  &  quod  fi  a  gratia 
exempli  ducaturin  d  qui  habeat  proportio- 
nem  ad  b  vt  numeri  g  ad  numerum  h  qui 
fmtambo  cubi,  quodf  productus  ex  d  in  a 
eft  cubus  &  hoc  cft  fecundum,  Nam  ex  a 
in  b  fic  c  &  ex  a  in  d  fit  f,  igitur  c  ad  f  vt  b 
ad  d.  Sed  ex  fuppofito  b  ad  dvt  cubi  g  ad 
cubum  h,igitur  cad  f  vt  g  ad  h,quare  cum 
c  fit  cubus  erit  f  necefiariocubus  vt  ab  Eu- 
clide  conftitutum  eft.  Contra  &c  eft  tertium 
propofitum :  fi  ex  a  in  d  fiat  f  cubus  &  d  fe 
habebit  ad  b  vt  gad  h  vel  vt  cubi  ad  cubu. 
Et  ex  hoc  patet  quod  fi  f  non  fit  cubus  nec 
d  fe  habebit  vt  cubus  ad  cubum  ad  ipfum  b 
&  eft  quartum  :  &  ita  quintum  illius  cori- 
uerfum.  Sextum  indiget  exemplo  tantum ; 
nam  3.  in  ^.3.  producit  y..  27.  quae  eft 
cubus  y..  3.  &  quia      27.  poteft  produci 
exaliis  vt  2.  6c  y..6j-  dico  {  &  eltfepti- 
mum  )  quod  vt  fe  habet  3 .  ad  2.  ita  fe  ha- 
bebit  fy.  6~  ad      3.  eft  enim  vtwque  ra- 
tio  fexqui  altera.  Nam 
fexquiakera  fit  per 


Triplum  c  k  in  b  c  in  c  a 
Triplum  c  k  in  quadratum  b  k  h 
Triplum  b  k  m  quadracum  h  e  i 


cuius  quadratum  eft 
2— quod  demum  in  j. 
producit  6~.  Octauu" 
eft  non  alias  demonftratam  :  velut  cubus  7. 


1 

/ 


rectangulum  c  k  h,  hoc  autem*eft  aequale 
triploc  kdirferentijein  re&angulum  ex  a  f 
in  f  d  quod  claritatis  caufa  oftcndi  in  rnar- 
gine.  Conftat  enim  quod  eft  perinde  ac  Ci 
dicas  triplum  b  c  in  c  h  ;  hoc  autem  eft 
£equale  triplo  b  Cxin  c  a  cum  latera  omnia 
fiutCadem.  Igitur  fublatis  hinc  inde  parti- 
busfex  xqualibus  erit  difFerentia  cubi  b  c 
cum  triplo  b  c  in  quadratum  a  c  a  cubo  a  c, 
&  triplo  a  c  in  quadratum  b  c  cubus  k  c  dif- 
femitia:  quod  propofitum  eft.  Sev  difficul- 
tas  maior  praicedente  relinquitur,  &  maxi- 
me  quod  nos  in  odtaua  parte  diximus  Ac 
quadratorum  difFerentia  tam  in  radice  qua 
in  cufeo  dum  de  partium  differentia  locuti 
fumus.  Exempli  gratiacubus  y..  5.  p.  2. 
velm.     2.  nam  ad  idem  tendunt  quoad 
hoceft^.^o^.  rri.^.  578.  quarum  partium 
difFerentia  quadratorum  eft  27.  cubus  3. 
difFererj.tiae  quadratorum  fy.  5.  rh.     2.  Sc 
hoc  eft  valde  mirum  cum  diflifo  8.  in  5.  & 
3.  id  eft  y..  25.  p.  vel  rh.       cj.  pro- 
deant  26^0.  p.  vel  m.  252.  pronumeris  ieu 
pro  fy.  quz  squiuaient  j^.  ^7<5"qo.  rh.  vel 
p.  fy.  ^3504.  quare  difFerentia  eft  8  cubus 
2.difFerenti£-partium.  Quinirao  dirferentia 
quadratorum  partiuna  eft  409^.  cuius  1^. 
eft^4.  quadratum  cubi  2.  Sed  fi  ftatuamus 
partes      i$.m.  ^i.autp.^r.  4.  adhuc  fient 
partes  cubi  18;. rh.  158.  quarum  difert- 
tia  eft  27.  cilbus  3.  difFerentia^  ijlarum.  Et 
idempro^i.  34225. rn. aut  p.  j^.  249^4. Sc 
ad  idem  redeunt  :  non  tamen  difflrentia 

3412  J. 


Propofitio  14. 
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Corum. 


$41*5,  &  »4964.  qux  eft  92S1.  eftqua- 
dracum  27.  cubi  differentiae  partium  :  fed 
huius  eft  clarioi  caufa  :  at  quomodo  curn 
cubus  5.  rh.  2.  vel  p.  2.  fit  vt  dictumeftac 
ceptus  per  radices  t$l.  341*5-  rh.  gratia 
exempli  24964.  &  differentia  tamen 
qu..dratorum  illorum  qux  eft  vt  di&um 
elt  9x61.  non  eft  cubus,  at  cubus  yt.  5.  p. 
r>.  1.  vel  m-  ^i.  2.  eft  ijt.  605.  rh.  Bi.  57  S. 
quorum  quadratorum  diferentia  eft  ,  1II0- 
rum  veio  differentia  radicum  cft  27.  non 
quadratorum  partium  fed  partmm  ipfarum 
vt  lbi  partinm  difterencia  ficcubus  vt  etiam 
partium  radicis  ditferentia  eft  radix  :  con- 
ttahicpartiumdifteientiaeft  quoddam  ano- 
madum  :  quadiacorum  autem  in  vtriique 
differencia  eft  cubus. 

Ex  quibus  conftat  quod  oportec  tradu- 
cere  hanc  demonftrationem  ad  hunc  mo- 
dum.  Cum  fueric  binomium  vel  recifum 
cubi  partes  adquadratum  ductas  differunt 
in  cubo  partium  binomij  vel  reciti  ad 
quadratum  dudlarum.  Et  fi  animaduer- 
tis  propter  feparationem  in  creaaone  ad 
idem  redeunt.Et  eft  demonftracio  fubtiliffi- 
me,  &  tenet  tn  omnibus  genenbus  quan- 
titatum  eodem  modo  fumptis. 

Ex  hoc  patec  quod  propofuimus  in  corol- 
Wio,  fit  vc  velim  ljt.  cnb.  605.  m.  i^, 
578.  &  patetquod  quadratorum  partium 
differencia  in  cubo  eft  17.  Jgitur  in  quadra- 
tis  partium  xt.  erit  3.  ljz.  cu.  17  igitur  pono 
quod  prima  pars  y..  fit  r.  pof.  &  ericexfup- 
poficoquadracum  eius  i.quad.  igiturqua- 
dratum  lecu.ndse  partis  eft  1.  quad,  rh.  3. 
triplica  fic  3.  quad.  rh,  9.  adde  quadratum 
primx  partis  1.  quad.  fiunt  4.  quad.  m,  9. 
duc  in  primam  partem  fiunt  4.  cu.  rh.  9. 
pof.  xqualia  605.  igicur  cu.  equalis  2  -~r 
pof.p.  S/.  37 7?  igitur  duc  —  ad  cubum  fit 
~  duc  ty.  9  g  in  fe  fit  9  5  detrahe  ~  relhv 
quitur  p.  ~  eius  y..  deme  a  dimidio  rerum 
&  accipe  32.  v.cu.habebis  ^v.cu.^.  9^ 
p.^.9-~p-  *-v.cu.  9tt^c 
eft  quantitas  prima  r.  Bi.  5.  quam  duc  in 
fe  fiet  y.  deme  ^.fit  2.  cuius  radix  eft  ty.»  2. 
fecunda  quantitas  minor. 

Vigrepo  Prima. 

Supponamusquod  fit  1.  cubus  p.i.sequalis 

1.  rebus  8c  fit  quadratum  bcquadratum 
rei,  &  cubus,  cubus  aequationis  feu  qua:- 
ftionis  &ei  adiungatur  duplum  b  cquod 
fit  a  b  &:  fit  fuperficies  tota  fub  b  c  lacicu- 
dine  abc  de  i.igicuc  cotum  corpus  fub 
illa  altitudine  eric  2.  res :  &  duo  corpora  a 
b  g  &  c  d  e  f  fub  alcicudine  b  c  neceflario 

2.  Adeo  vt  fecundum  numerum  fuperficies 
toca  a  b  c  d  e  dupla  fic  illis  duobus  corpori- 
bus,quare  difiunc"ta  feu  diuifa  per  rem  erit 
lvnea  a  d  dupla  duabus  fuperficiebus  a  b  g 
8c  cd  e.  Hoc  autem  eft  dicere  vc  diuida- 
mus  a  d  in  duas  partes  a  b  ,  &  c  d  pro  vna 
&  altera  b  c  vtex  vna  in  aliam  fiat  dimi- 
dium  a  d,&  in  hoc  diuidemus  a  d  per  JEqua- 
lia,  &a  quadrato  dimidij  dccrahemus  di- 
midium  a  bcd  &  ^.refidui  adie&a  &detra- 
cta  dimidio  conftituic  pact.es.Et  hoceft  pri« 
mum. 

Tom.  IV. 


Vigrepo  Secunda. 

Et  proponatur  a  d  cuius  non  eft  cerca 
ratio  nifi  quod  fit  jcftimatio  cubi  arqua- 

eidem  numero  rerum  &  sequationis  $c. 
j.p.  i.&ab^.rm.  1.  igitnc  b  c  1 
rh  —  5i  cd  z  -f  m.  y..  1  —  &  fuperhcies vc 
vides.  Eric  ergo  b  c  res  &  cubns  eius^t.5. 
m.  2.  Numerus  autem  atcjUatiouis  qui  eft 
i.fit  ex  fupernciebus  abg&cdequx  iun- 
aacfaciunt  ^.1  t  p.-in  b  c  ,  rem  qnx  eft 
^i.  i  '-~-rh. -7  producunt  1.  &  eft  ac  li  di- 
camus  diuifa  eft  a  b  in  duas  partes  vt  ex  vna 


o 
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'a       5-m.  1.  i)^.ivm-7c3Tm 

fy:  i  5  d 
linea  pocens  in  c  d  ef k  1 

in  aliam  fiat  diiwdium  totius  a  d  hoc  eft  ta~ 
lis  numerus  qualis  tft  numerus  aeqnationis 
comparatus  numero  rerum  vt  li  dicas  t,  cu. 
6.  3.  jequatur  12.  rebus  aiTumemus  a  d  & 
eam  lic  diuidemus  vt  ex  vna  par  e  in  aham 
producatur  quarta  pars  ad  quale  3.  nume- 
rus  aeqaationis  eft  pars  12,  numcri  ce- 
rum, 

Vkrcpo  Tertia. 

Dico  prsterea  quod  fi  fumantur  duae  Theor.pi- 
quancitates  vc  fupra  diuifx  in  d  &  e  vt  a  b  mo< 
fit  gratia  exempli  3.  m.  a  c  ijvTP* 
quod  pocerunt  diuidi  ica  (  non  enim  refert 
an  fint  rh.  vel  p. )  vt  dudtae  iiiuicem  relin- 


quant  numerum.  Velut  in  exemplo  fe- 
cundo.  Nam  du£to  in  lacere  finiftro  reci- 
fo  in  rccifum  decuffatim,  cum  finc  partici- 
pantes  radices  ^fiunt  m.  2  ~  m.  1  -^-  &c  eft 
tptum  4.  a  dextra  aucem  re6te  3  -f  P*  &  1  * 
p.  qui  iundti  funt  j.  fubtralie  vnum  ex 
alio.i.  iunge  potius  faciunt.  r.  p.  Rurfus 

j  3.  m.  ^i.  f.Iiv.  ii.-r-m.  2  -7- 
!  •  -i-m  -  Ibi.  i.t  m.  T 
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m.  2  —  m.  1  — 


[m.  4. 


j.m.  ?t.  5.      j^t.  u-  m.  i  T 
,  -L  tn,  -f  |      1  T  m,- 


h 
c 


ijt.  20.  p. 


^t.  20.  m. 


multiplica  a  dextra  partes  reelc  &  habebis 
p.#. iijp.^t.  1  j&a finiftra vidflSm  de- 
culfatim  habebis  m.  ijt.  7.  T  %  m.  2  ^  & 
hoc  totum  vt  prius  efficit  91.  20.  qua:  cum 
fint  p,  &  rh.nihil  efficiunt. 

Digrepo  Jjhmrta, 

Aflumamus  primum  exemplum  fecunda? 
digreffionis  in  quo  res  eft  $t.  1  ~  m.  T  cn- 
ius  quadracum  eft  1  -^m.  i  T  &  ob  id  duae 
fuperfieies  a  b  g  &  c  d  e  ( c  um  tota  a  d  e  fu- 
perficies  fic  2.)funt  $t,  1  —  p.  T  binomium 
rei  eft  igitur  a  d  e  id  eft  2.  diuifum  in  duas 
partes  quarum  vna  eft  binomium  radicis 
akerius  aut  illi  commenfum  aut  viciffim. 
Et  dubium  non  eft  quod  fi  ponas  b  c  ^t.  5. 
rh.  1  .ent  a  b  j^.  20.  m.  2.  &  quia  a  d e  eft  8. 
nuraerus  rerum  &ac§t.  45.  rii.  3. vt  fitac 
f  18.  m.  ^t.  180.  erit  c  de  $t.  1  80.  m.  10. 
(  cum  enim  demonftratio  &  propinquitas 
maxima  &  frequens  experimentumin  vnum 
confentiunt  habsri  poteftprovero)eritque 
c  d  5,  rh.  ^t.  5.  &  cota  a  d  ^t.  20.  p.  2.Di- 
co  prxcsrea  quod  proportio  numeri  asqua- 
tionisad  rem  eft  binomiumaut  recifumip- 
fius  rei  vel  ei  commenfum  :  nam  fi  (  vt  vi- 
fum  eft )  b  c  cft  res  &  recifum  auc  bino- 
mium  aggregati  a  bg  &c  d  e  quia  produ- 
cit  num?rum  asquationis  ,  igitur  numerus 
«quationis  continet  rem  id  eft  lineam  bc  in 
aggregat:o  a  b  g  &  c  d  e,fed  hoc  eft  bino- 
mium  aut  recifum  vel  commenfum  b  c  reci- 
10  vel  binomio  :  igitur. 

Vigrefio  guinta. 

Datam  ^t.  puta  20.  fic  diuidere  vt  quod 
fit  ex  vna  parte  in  reliquam  &  totam  effi- 
ciat  quemvis  numerum  &  quantitatem 
quam  poflec  efficere  ,  veluti  ^t.  cu  10.  duc 
20  in  fe  fic  v.  detrahe  ^t.  cu.io.  fit. 
ao.  cuius^t.  v.  20.  rh.  cu.  10.  addita& 
detracta  a  ^t.  20.  oftendit  partes. 

Theorema  oBauum.  Fropofitio  15. 

Cuilibet  numero  frafto  infiniti  mimeri 
fracti  refpondent ,  ex  quorum  multiplica- 
tione  numerus  integer  conflatur.  Vnde 
manifeftum  eft  fi  denominator  numeri  fra- 
c~H  ducatur  in  numerum  diuidendum  atque 
produclus  per  numeratorem  diuidatur,eum 
qui  exit  numerum  fra&um  effe ,  qui  du- 
ctus  in  priorem  producet  numerum  affigna, 

„  tum. 
Com. 

at  numerus  fra&us  a  b  &  fit  numerus 
integer  h  c  quem  necefle  eft  habere  hmul- 
tiplicem  c,a  autemhon  eft  multiplex  bali- 
ter  a  b  non  etfec  numerus  fra&us  fed  inte- 
ger  nam  -  eft  5,  &  T  «quiualet  3..  duca- 


tur  ergo  b  in  h  &  producatur  d  cui  fuppo- 
nature  quod  ficexainc  auc clatitatis  gva- 
tia  pofito  c  raonade  aequale  a  dico  ergo  ex 
nuper  di£tis  quod  fi  d  continuerit  e  &fit 
multiplex  ad  ipfum  produdum,  eritinceger 
numerus  ex  diffinitione  integn.  Et  fi  uon, 
cric  numerus  fra£tus  &vtroque  modo  du- 
c^us  a  b  in  d  e  producec  c  h  numerumintc- 
gium  propofitum.  Ducantur  ergo  b  in  e  & 
fiat  g,&  a  in  d;&  fiat  f  dico  f  g  eilc  aequalcm 
c  h.Quia  ergo  ex  b  in  h  fic  d  6c  a  eft  arquale 
e,ericdad  e  proporno  ipfum  h  &  ideo  etiam 
d  compofitor  ex  proportione  d  ad  e  &  ad  b 
interpoiitoe  vel  a  interd  &  b:fi  igitur  pro- 
portiones  a  ad  b  &  d  ad  e  componunt  h  & 
eedem  multiplicandoain  d  &  b  in  e  com- 
ponunt  f  g»igitur  fg  eft  equale.Et  hoceftdi- 
cere  quod  f  iit  multiplex  ad  g  in  numeroh 
quod  elt  propofitum. 

Ex  hoc  pacet  quod  tales  numeri,  quales  qa 
funt  de,  inueniri  poteruncqui  ducvtiinab 
producent  numerum  integrum  quia  h  c  feu 
h  poterit  variariin  infinitum,  quo  mutato 
feu  h  folum  (pofito  c  monade  )  mutabitur 
d  e ,  igitur  patet  tota  propofitio.  Quod  Ci 
obiiceres  fieri  pofle  vt  d  e  non  fit  numerus 
fractus  quia  d  fit  multiplex  ad  e,  &  dudturn 
a  b  in  d  e  producac  h  c  feu  h  tantum  quod 
idem  eft  pofita  vt  dixi  c  monade,  dico  quod 
ex  a  b  in  aliurn  numerum  integrum  uon  fic 
vnquamJc  qui  fit  1.  p.  quam  h  nam  /i  ex 
a  b  in  d  c  fic  h  igitur  a  b  numerat  h  quia 
per  numerum  d  e,  &  quia  per  te  numerat 
etiam  k  per  alium  numerum,igirur  nume- 
rabit  a  b  differentiam  inter  h  d<  k  que  ef¥ 
monas  maior  minorem.  Nam  fupponiinus 
ad  hoc  propofitum  (  non  quia  non  fit  ve- 
rum  fed  quoniam  fL.flficit  in  propofito  no- 
.  ftro  )  quod  a  b  fit  numerus  fradtus  compofi- 
tus  ex  mtegronumero  &  partenumeri. 

Ex  hocpatetquoddudcobdenominatore  o, 
fracSti  numeri  a  b  in  h  numerum  diuidendum 
producitur  d  qui  diuifus  per  e  numeraterem 
fradti.i.fupponendum  illum  ni  .jeracori  d 
vt  e  fit  loco  denominatoris  (  nam  non  eft 
aliud  T  quam  ^.diuifum  per  5.)exit  de  qui 
duiStus  in  a  b  producit  h  c, 

Ex  hoc  &  regula  pofita  in  quarta  digref-  Qtr, 
fione  praecedentis  propoficionis  patet  quod 
regula»capituli  tota  cubi  &  numeri  aequ- 
lium  rebus,  &  illius  partis  qux  eft  nondum 
inuenta  capituli  cubi  ^qualiirebus  &  nume- 
ro,  &  fimiliter  generalis  cubi  &  numeri 
zqualium  quadratis  tota  &  generalis  in  vna 
parte  cubi  &  quadratorum  arqualium  nu- 
mero  habec  aftimationem  &  principia  ia 
binomiis  &  recifis  numerorum  iftorum  fra- 
ctorum ,  qui  inuicem  duc^i  producunc  nu- 
merum  integrum. 

Theorema  Nonum.  Fro^ofilio  \6l 

Cubuslinea:  diuifxcum  duplo  cuborum 
partium  ajqualis  eft  triplo  parallelipedorum  primnttQr, 
jpfius  lineas  in  partium  quadrara.  Vnde 
manifeftum  eft  quod  cubus  ille  cocius  hnee. 

cum 


Propolitio  1 7. 1 8.  cx  19. 


Ctr  1. 


cam  numero  aequali  duplo  partium  rqua- 
bicur  roc  rebus  quot  faint  quadrata  ambo 
triplicata.Quod  ii  cubus  &  numcrvs  propo- 
nancur  aequales  numerocuidamrerumcuius 
tutia  pars  non  fit  maioriji.  quadrata  cubi_ 
aggrfrgaji  quadratorum  ncc  minor  duplo 
cubi  ^i.diraidij  quadratorum,erit  dimidium 
numeri  a?quationis  aggregatum  cubornm 
partium  a  b  diuifa  in  c  dico  quod  tripluma 


C 
+ 


4 


b  in  quadrata  a  c  &  c  b  cft  scquale  cubo  a 
b  curh  duplo  cuborum  a  c  &  c  b,  Conftat 
cnim  cubum  a  b  efte  arqualem  cubo  a  c,bc 
&  triplo  a  b  in  quadratum  a  c  &  triplo  a  c 
in  quadratuiu  c  b,quare  illud  aggi  gatum 
eft  aequale  triplo  cuborum  a  c  &,  c  b  &*.  pro- 
du&oacin  quadratum'c  b  &c  triploc  bin 
quadratum  a  c.  At  hoc  eft  aequale  triplo 
a  b  in  quadrata  a  c  &  c  b  ex  conftitutione 
igitur  confta:  propofitum. 

Corol.  primum  patet ,  nam  fi  aggrega- 
tum  cuborum  djderimus  dimidio  numcii 
&  daplum  eorim  toti  nuriiero  aequationis, 
relinquetur  cubas  totius  aequalis  rebus,  qua- 
re  quadiata  numcro:  &  proportiocuborum 
ad  quadrata  nota.fequetut  etiam  peridem 
quod  fuppafito  cubo  cum  numero  aequali 
rebus  folum  quod  numerus  ille  rerum  eric 
coniHtutus-gratiaexempli  cubi  fint  35.  & 
aggregatum  quadratorum  fic  r  3-dico  quod 
erit  conftitutio,  ducemus  $$.  per  2.  femper, 
&13.  per  3.SC  fiet  1.  cu.  p.7o.aeqwaIis  39. 
rebus. 

Corol.  fecunduai.propofito  cubo,  gratia 
exempli,  cum  numero^aequalis  18.  rebus  ita 
vt  numerus  18.  fit  aequalis  quadratis  par- 
tium  ex  demonftratis  dico  quod  aggrega- 
tum  cuborum  non  porcrit  clfe  minus  duplo 
cubi  quadrata  dimidi)  18.  &  ita  non  mi- 
nor  54.  nam  quadraca  dimidij  18.  eft  3. 
cBius  duplumicubi  eft  54.  nec  poterit  elfe 
maior  fy.  quadrata  cubi  eiufdern  aggregati 
velut  aggiegatum  cubi  dictum  fi  fic  1  8. 
cuius  cubusettsSji.  eius  Radix  quadrata 
quseft  circiter  76.  cftmaximum  aggrega- 
tum  cuborum.  Et  ita  propofitis  54.  pro 
aggregato  cubcrum  minimo  &  5852,- 
pro  maximopoterimus  eruefe  aggtegatum 
quadratorum  conuerfa  ratione. 

Problema  oBmum  Propofitio  17. 

Propofito  re&angulo  folido  quadrata:  ba- 
fis  Ifolipa  fua  inuenire  fub  ptoporcione 
data. 

tot  (  Com      IioliPa  fiunt  diui^  bafi  m  du°  ^^1'^ 
'  vt  a  latcre  vides  fed  ita  vt  fint  asque  alca  & 

ide6  erunc  nifi  corpora  finc  cubi  noneft  ne- 

cefle  vc  mutuz  finc  cubis  altitudines  fed 

iolum    vt    dirTerant    quantum  latera 

cubocum.     Inhnita  ergo  poterunt  efle 

in  vnoquoquc  cubo  Ilolipa  prima.  Etin 

vnoquoque    re&angulo  folido  quadratat 

baiis  Ifolipa  fecunda.  Et  quia  proportio 

cft  vt  bafium  cum  fint  -equalis  altitudinis 

Tom.  IV. 


igitur  bafes  erunt 
in  ea  propoitio- 
ne.  Quate  pro- 
portio  d  e  ad  c 
*e  fy,  illius  &  cum 
fk  1.  m.  propor- 
tione  d  c  ad  c 
e  igitur  erit  per  ie 
ncta. 


Theorcma  10.  Propofitio  18.  Archimedica- 
modo  propofita. 

Sint  tres  line-c  a  b ,  c  &c  d  e  in  continua 
proportione  Sc  diuila  fit  d  e  in  f  iicut  d  f  fic 
media  proportione  inter  a  b  tk  f  e  dico  c 
fore  niediam  frrtet  aggrcgatum  a  b  &  d  f  &C 
ipfam  d  f.  Et  rurfus,  quod  fifit  taleaggre- 
gatum  ex  a  b  Sc  d  f  qnod  lic  a  g  &  futrit  c 
media  inter  a  g*&  y  b  fueritque  a  g  Sc  g  b 


fubtenfa  tertia  g  hin  continua  proportione 
quod  cerit  media  inter  ab  &  b  h.  Tu.  fcis 
p.rpofuioncm  quodd  fcftlatusfuperficieiex 
a  b  in  dc  addito  quadrato  dimidij  a  b  de- 
trada  ab  eo  latere  dimidia  a  b.  "  Item  •  ex 
demonftratis  alias  quod  proporrio  d  e  ad 
f  geft  duplicata  ei  Ciuae  eft  c  ad  d  f.cumer- 
go  proporuo  a  b  ad  d  f  fit  vt  d  f  ad  f  e  ex 
fuppofito  erit  coniuntStim  a.g  ad  b  g  vt  d  e 
ad  e  f,fed  d  c  ad  e  f  vc  c  ad  f  quia  rertia  ad. 
tertiam  vtfecunda  ^d  lecundam  duplicata> 
igitura  g  ad  gbvc  c  ad  f  d  duplicata3ergO 
cum  d  f  lit  a-qualis  b  g  erit  a  g  ad  e  vt  c  ad 
b  g  feu  ad  d  f  quod  fuit  demonftranduro. 
Contrario  modo  demonftrabitur  fecunda 
pars  q^a:  eft  conuerfa. 

Theoremwn  Vndecimum  Trepofitio  19, 

Siiinea  in  duas  partes  ac  duas  diuidatur 
quadratum  totius  &  producla  fuperf/ties  ex 
.  prima  in  tertiam  aequates  erunt  fuperficiei 
ex  cota  in  primam  &c  tertiam  partem  ac  ex 
fecunda  in  quartam. 

Sit  ab  diuifa  in  c  &  d  dico  quod  quadra- 
tum  a  bcum  fuperficiea  c  in  a  d  eft  aequale 

a         c        d  b 

fuperficiebus  b  d  in  b  c  &c  a  b  in  a  c  &  ad  fr 
muliniundas.  Hoc  fit  per  Qtiartam  fecun- 
di  Elementorum.  Quadratum  e«iim  a  b  cum 
eo  quod  fit  ex  a  c  in  a  d  eft  aequale  quadra- 
to  b  c  Sc  duplo  quadrati  a  c  &c  duplo  b  &' 
in  c  a  &  ei  quod  fic  ex  a  c  ter  in  c  d  loco 
quadrati  b  c  ponemus  quadrata  b  d,  d  c  &c 
duplum  b  d  iri  d  c  vt  fint  XI.  partes,  qua- 
dratum  autem  b  d  communiter  detrahittu: 
&  b  din  d'c  femel  pro  fuperficie  bd  iu 
b  c  rclinquuntur  IX.  fuperficics.  Ac 
ex  a  b  in  a  c  fiunt  tres  fupeificies  & 
in    a  d  fex  ,  fed  tres  fimiles  ex   a  b 

Qq^  3  quad, 
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quad. b  c 


I 


quad.  a  b 
a  c  in  a  d 


1  b  in  a  c  bis 

quad,  a  c  bis 
acin  cdbis 
acind  b  bis 


b  d  in  d  c 
quad.  d  c 


quad.  a  c  bib 
acin 
a  cincdter 


b  d  bis  quad 


quad.  a  c  bis 
a  c  in  c  d  ter 
a  c  in  b  d  bis 
juael.  b  d 


dc 

bdindc  bis 


in  a  c,ergo  detracHs  cotnmunibus  quadrats 
a  c  bis  &  a  c  in  c  d  bis.  &  ac  in  d  b  relin. 
quitur  ex  vna  parte  a  c  inc  d  fcmel ,  qua» 
dratum  c  d  &  b  d  in  d  c.  Eft.  ergo  c  d  tet 
aflumpta  in  a  c  in  feipfum  &:  eft.  quadratum 
c  d  &  in  b  d  ,  hoc  autem  per  fecundarr. 
fecundi  Elementorum  eft  a>quale  ei  quod 
fit  ex  tota  a  b  in  c  d  qaod  eft  propoii- 
tum. 


OPVS 


OPVS  NOVVM 

'    ^  D  E    "      * % 

PROPORTIONIBVS   N  VMEE  ORVM  > 

[MOTVVM,  PONDERVM,  SONORVM,  ALIARVMQVE 
rertfm  menfurandarum,  non  folum  Geometrico  more  ftabdi- 
tum,  fed  etiam  variis  experimentis  &  obferuarioriibus  rerura 
in  r.a:ura  ,  folerti  demonftratione  dluftratum  ,  ad  multiplices 
vfus  accommodatum»' 


AD  M  A  AMVLIVM  VENETVM, 

Cardinalem  liluftFiflimum. 

~EN  E  diclum  eftmeo  iudicio  a  Platone  M.  A.  Amulioptime,bea- 
tas  fore  Refiub.  fi  vel  tllarum  domini  Japieniu  amatores  eftent, 
aut  qui  fapientix  ejfent  amatores  dommarmtur  ,  hoc  ipfum  clare 
inteitigcns  ,  Jhdto  fap.entk  nihd  efe  vtdms  humano  generi ; 
quo  ftmul&  ptetas  t  &iuftiiia,  &  mutuus  amor  hominum  inter 
fe  &  eorum  commoda  contmetcntur.  Nemfe  hifce  quatuor  tsta, 
nofirafelicitas  comprehenditur.  St  quidem  pietate  inDeos  mhd  ntfi fanclum  ,  &  pu~ 
rum ,  &  iiluHre  fapimus :  hoc  ipfo  primum  quod  fupra  nos  ejl ,  inteUigimm ,  Deos 
vcneramur^  gratias  agimm,  timor  cum  vtneratione  nojiros  animos  fubit ,&  de  futura 
vitacogitamus,fac  ipfa  mortalmfi  nonnegltgentes  fkitemparui  facientes.  luftitiant 
MtemadeoneceffanamhumanogeneriefJeJcimm,vtfme  tlU  neque  ejfe  y  nedum  bene 
efepofiimm ,  vtneque  latronum  ccetus  abfque  ea  diu  ftare  pofiirit.  Porro  quiddicam 
de  concordia ,  &  mutua  hominum  beneuoientia  ,  in  quibm  omnis  viu  human&  duL 
ccdo  repoftta  eft :  nec  quis  fuftineatviuere ,  quijeomnibm  odwfum  efte  {entiat.  H is  ipfis 
filwsin  fpemalimus,  parentes  fouemm  ,fratres  tuemur,  &  adiuuamus-,  amici<  opi- 
tulamur,  cumhomimbus  hilarem  &  iucundam  vitam  ducimus.  Si  quts  JerpeMem 
tn  leciohaberet , nunquam  fomnum  caperet :  ita  nihtl  moleHtus eft  in  hac  vita ,  qukm 
ejje  cum  quonoiis  ,&pYiuari  confuetudine  eorum  cum  quibus  maxime  viuere  cupias. 
Quid  enim  habent  Principes  prmpuum  cum  tota  illa  potentia  quam  habent ,  nifi 
Voc  vnum ,  quod  futs  quos  amant  bene  facere  pofiint  ?  nam  rcliqua  omnia  exercerh 
venari,edere>b!bere3dormire>iter  agere-yloca  am&na  inuiferc  multis  aliis  concejfum 
eH.maioreqttecomwodo  quiinvitapriuata  degunt.  Si  ergo  prmcipatum  cum  tot  la- 
boribusycuris,periculis,&meritoomnesappetunt:neceft  in  eo  quicquam  pracipuum 
pr£ter  hoc ,  cui  dubium  eft  quin  hoc  non  pt  fummum  huius  vita  hominibus  bonum? 
propter  cuius  vel  dubiam  fpem  eorum,  qus  habent  oblttimortaies  periclttantur.  Suc~ 
cedunt  inde  totcommoda ,  non  folum  vtilta,  fed  pteraque  etiam  neeefaria  ,  qm  nos 
fapientiadocet :  hmufmodt  ergo  omnia  cum  libris  contmeantur ,  mertto  optimus  qutfi 
que  librorum  bonorum  perpetuitati  atque  incolumitati  fauere  debet*  C.  Cait6uiam 
execrarwr  folum  ob  idqmd  Vergtlij  ,  &  T.  Liutj  Jcripta  delere  cogitauerit.  ^jtd 
facluri  effemmtfi  fectffet  quod  cogitmerat  ?  Bft  in  fapienium  monumentts  bonum 
fine  malo ,  mens  fine  corporea  labe :  Vtrtutes  abfque  vttm ,  grati&  &  tucunditasfine 
jorde,&  immunditm ,  voiupttts  fine  dolore,  conuerfatto abjque udio ,  deittm  abfque 
miferia  nuda,  omnia  bonaprxftant  ,atquelaudabilia  ahommbm  morialitatis  exumis 
libera ,  tantum  commodi  afjerunt  Ubri.Sed  & m  eorum  eiectione  ac  ftudtis  modm ,  ac 
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Diffinitiones 


1 


mediocrim  qmdam  feruanda  eft ,  qu*  fi  q^  neglexertt  non  hui  mcommodo  *fficte« 
W.esm  antwuirattomm  al'U proforttonem  appelhmnt  >  mn  equidem  ettamtnfcr- 
trith  t*m  facdlimam ,  vt  rentur  homines :  nam  m  alw  rebm  perob[cumm  ejjefaten- 
tur,  eZo  Micdltmam  mto  vndtqm,  &  magu  forfan  vbt  non  extjhmuM*.  Vndi 
pluresdectdere  vtdemus  mugme  cum  auxiliu  ,  &  eutdentt  fpe :  qmd  aitud  ejt  m  <m}* 
quam  knot*  menfma  rerum  ?  quam  tamen plerique  tenete  Je  putant.  lrgo,cumjum- 
mum  bonum  tn  hac  menfura  fttum  effe  cernerem  >  vt  cUrecftcndunt  mujic*  voces,que 
non  nifi  indmiduo  ( vt  tta  dicam  )  fpacio  feu  loco  fiare  poffunt ,  tt*  Cr  m  fguru  ptttu- 
twrum  &  (t*t**rum,  &  dtebus  decretorm  ,  &  negottis  cimhbumpeu  preuumme 
fatturum  extfttmaui  .fiomnia  h«c  quz  lafe  fatebant  breutter  tn  vnum  "degtftm, 
non  tuntum  ne  leclorem  udto  afficerem  ,  eptam  vt  quod  dtasdocut ,  h[mbus 
Bammbus ,  &  plura  contmerentur ,  &  factlms  docerentur.  Cum  vero  bonajortuna 
quzdam  efeafi^vt  tibtUellum  dedtcaffem  dePromdentm  ex  conftttuttcne  tempo- 
mmlonJmeLeoccaftone  nommts  tui  Typographt  oblttt  fint ,  tndignum  forefutaut, 
vtnon\rea[  auemadmodumcumGlauco  Vtomedes)cum  aureis commutanm.  Itque 
mfinitis  Itcet  mcumuentus  negotm  totus  huic  opera  incubm ,  atque  adeo  vt  frater 
fpem  vnius  anni  pene  (pacto  itber  abjdueretur.  £ui  cum  ttbt{  yt  dtxt )  tam  wre 
dderetur,  eo  tamen  magts  dedtcandum  futaui,  quod  non  ego  folum^uanqum  tA 
maximcfed  communis  confenfus  hommum  eXiffimet  ,  tc  ftngulan  vtrtute  omntbus 
jiudtofis  plurimum  fauere.  Vale. 


P 


Vrima  dftfnitio. 

Roportio  ab  Euclide  fic  defcribitur , 
.^jod  fit  duaram  quantitatum  eiuf- 
dem  generis,  quod  ad  magnitudinem 
attinet ,  Gomparatiocerta. 

Secunda  dtfjimtio. 


Proportiones  periimilitudinem  dicuntur, 
ciim  quantitas  quantitati  comparatur  alte- 
rius  generis  ,  cui  fingitur  arqualis  effe  pote- 
ftatc. 

Ve!ut  fi  a  b  fingatur  monas  a  \ 
in  comparatione  ad  b  c,erit  1 

redtanguium  a  c  acquale  linea;  b  >- 

bc. 

Tertia  difftnitio. 

Proportio  xqualis  proportioni  eft  ,  cum 
eodem  modo  termini  fe  babent  inuicem 
in  vtraque. 

^uarta  diffinitio. 

Proportiones  fecundura  genus  notae  di- 
cuntur  jcumnouimus  ,  quod  fint  maiores, 
aut  minores.  Nam  cum  asquales  funt,  fimul 
neceife  eft  3  vt  cognofcamus  genus ,  Sf  fpe- 
ciem. 

£)uinta  diffinitio. 

Datum  pofitione  eft :  quod  neceflaiio  ex 
pofitis  certam  habet  quantitatem. 

Sexta  dtfftnitio. 


Datum  fimpliciter  dicitur  ,  quod  ex 
propofitis  eoguofci  poteft  ,  quantum  .  t. 

Septima  diffinitio. 1 

Proportionespoteftaw  dicuntur,  qusefub 


comparatione  aliainm  quantitatum  necef- 
fariam  habentium  connexionem  fofum  co- 
gnofcuftsuE. 

Hae  autem  lunt  aliquando  eiufdem  gene- 
ris  cumpiimis,vt  numeri:  aliquando  alte- 
rius ,  vc  hnearum  &  fuperficierum,  anguloru, 
&  atcuum  ;  aliquando  eiufdem  generis ,  & 
dRierfarum  ipecierum  ,  vt  arcu.um  perfinus, 
qua  vtuntur  Aftronomi. 

*.    oBaua  diffinitio. 

Proportio  hdmonyma  dicitur  duatum^- 
quantitauim  Jiuerfi  genens ,  fed  altenus  ab 
akcro  dependentium  ,  velut  motus  ad  tem- 
pus-Dicimusenimmotum  tardum  >  vei  ve^ 
locem  in  comparatione  ad  tcmpus. 

Nona  diffinitio. 

Proportionum  alise  dicuntur  rhete  ,  alias 
alogse,rhetae  qu^  funt  vt  numeri  ad  nume- 
rum  ,  alogae  qua:  non  funt  numeri  ad  nume- 
rum. 

Vecima  diffinitio. 


Proportio  rhetc  alia  arqualis  ,  alia  multi- 
plex ,  vel  fubmultiplex :  alia  vnius  parcis  ex- 
ceflus,aut  defeclus  ,  alia  plurium  ,  quam 
fuperpartientem  ,  aut  fupartientem  vocant. 

Vndecima  diffnitio. 

Cum  diuifo  denominatore  per  numera- 
torem  exit  quantitas  aloga ,  proporcio  dici- 
tur  aloga :  fi  autem  numerus  integer  ,  aut 
pars  numeri  nota,dicitur  rhete. 

Vuodecima  dtffnitto. 

,Proportionem  in  proportionem  a 
duci  eft  ,  quoties  reclo  ordine  tres  ■  1 
quantkates  m  eifttcm  collocantgr.-  b 
vt  fint  tres.quantitates  a  b  c,dicetur  \ 
proportio  a  ad  c  produfta  ex  pro-  c 

por-  i  
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portione  a  ad  b  &  b  ad  c  ,  &  fimiliter  pro- 
porcio  c  ad  a  producicut  ex  proporcione  b 
ad  a,  Scc  ad  b. 

Tertiadecima  diffnitio. 

Proporcionem  per  proportionem  diuidi 
eft  ,  quoties  ad  eandem  quantitatem  dua: 
quantitatescomparantur,  tuncillarum  pro- 
portio  eft ,  qu*  prodit  vna  per  alteram 
diuifa. 

Sint  proportiones  a  &  b  ad  c  &  incerpo- 
natur  b  inter  a  &  c ,  dico  proportione  a 
ad  c  diuifa  per  proporcionem  a  ad  b  prodi- 
re  proportionem  b  ad  c  ,  conftac  ex  con- 
uerfa  przcedencis. 

Quartadecima  diffnitio. 

Additio  proportionum  intelligitur  quo- 
tiens  duatum  quantitatum  ad  vnam  Cercia, 
proportiones  pet  aggregacum  lpfarum  qua- 
titatum  ad  eandem  coniunguntur. 

Velut  fi  comparentur 
ab  &  b  c  ad  d,  inde  tota    a        b  c 
a  c  ad  d  dicernus  propor-    1         1  ' 

tionem  ,  ac  ad  d  elfe   

coniuudam  ex  duabus  proportionibus  a  b 
add& bcad  eandemd  H*c& duae  fcque- 
tes  licut  Sc  dux  antcffcdentes  demonftrabu- 
turelTe,  nunc  folum  quomodo  intelligen- 
dum  fic  proponimus. 

G[ui/:tadec>mA  dijjinitio. 

Decrac*honem  proportionis  a  'proporrio- 
re  incelligimus  fieri  per  decractioncm  mi- 
noris  quantiutis  a  maiore  a  comparatam 
ad  eandem  quanticacem. 

Velut  in  exemplo  fupcriore  decra&a 
proportione  b  c  ad  d  ex  proportione  a  c 
ad  d  ,  relinquetur  proportio  a  b  ad  d,  & 
probatur  ex  conuerfione  praeeedentis. 

Ssxtadecima  diffinitio. 

Extractio  radicurn  alicuius  proportionis 
fic  per  extractionem  radicum  quantitatum 
illius  iuxta  vnam ,  &  eandem  rationem. 

Veluc  quadratap  ,  vel  cubac,  vel  pronicae, 
vel  vniuerfalis,  vel  alterius  modi. 

Decimafeptima  diffinitio. 

Cum  fuerint  duae  proporciones  fimiles  in 
tribus  cerminis  continuatae ,  dicetur  propor- 
tio  primae  quantitatis  ad  tertiam  veluti  pri- 
ma»  ad  fccundam  duplicata.  £c  fi  fint  tres 
proporciones  fimilcs  in  quatuor  cerminis  , 
dicecur  ptoporcio  prima:  quantitatis  ad 
quartam  triplicata  ei ,  quae  eft  primae  ad 
fecundam. 

Decima  otlaua  diffinitio, 

Confufaproportio  dicituc  fimplicis ,  aut 
compolitae  quantitatis  ad  compofitam  in 
comparatiojie  ad  proportioues  ad  partes. 

Decimamna  diffnith, 


Quancicaces  qua:  in  contiuua  func  pro- 
porcione  Analoga:  vocancur. 

Dictum  eft  hoc  ad  fugiendum  nomen 
barbarum  ,"  eciam  vc  breuicer  camen  polfe- 
mus  fencenciamexplicare. 

Vtgeftma  diffinitio. 

Reflexa  proporcio  dicitur  cum  trium 
quantitatum  aggregatum  piimae,&  tertia: 
fe  habet  ad  fecundam  velut  iecunda  ad  ter^ 
tiam. 

Vtgefma  prima  diffmitio. 

Trium  quantitatum  analogarum  aliae 
quidenn  Geoinecrica: ,  cum  proportio  flmi- 
liseft.*  Ahae  Arithmeticae,  cum  faerit  aequa- 
lis  excejfus  hucinde  :  Ahae  mulicae  cum  fue- 
ric  proporuo  primae  ad  tertiam  mulnplex, 
aut  fimplex  ,  auc  compotita  excdLs  qaae 
fimphci  iuncta  fic  ad  muiripiicis  pei fecvio- 
nem  :  eadem  autem  fic  propcrcio  exceifus 
primae  ,  6c  fecundae  ad  excetfum  fecundas 
fupra  terciam. 

Veiut  proportio  6".  4.  3.  dupla  eft  vtrin» 
que,  Sc6.  ^ .2..  tripla ck:  18.14-2  .&45.40. 
}6.  Geometricavet&&  arithnietica  facihus 
conrinuantur  in  quotquoc  quantitaribus, 
fed  &  mufica  vehu.  12.8  6  \  \.  ik  proporcio 
8.  ad  j.  mulicaeft  :  quia  proportto  y.  ad  4. 
mufica  eft  ,  &  bene  fonans  ,  igitur  conlti- 
tutis  8.  5.  4-  cum  8  ad  4.  bene  fonet  ,&  5. 
ad  4. 8c  4.  fit  extrema  non  media  inde  8.  Sc 
5.  ben%fonant ,  nam  in  mediis  non  efi  ve- 
ium ,  vtin  9.6.4.  bis  diapenie,&  16. 12.9» 
bis  diatellaron. 

Vigefima  fecunda  diffnitio. 

Quancicates  quae  fimilem  habent  pro~ 
portionem  non  continuacam  ,  omiologas 
appeilancur. 

Vtgefima  tertia  dtffimtio. 

Prima  opetacioneconfiftetedicuntur  prp- 
porciones,  cum  incer  ptimo  conflatas  quan- 
titates  conftiterint. 


Prima  Animi  commwis  fententia. 


o 


Mnis  Proportio  eft ,  aut  aequalitatis, 
aut  maior  inaequalis,  aut  minor. 


,  Secunda  animi  ctmmunis  fententia. 

Quilibet  numerus  tantusdicitur,  quanta 
eft  illius  proportioad  monadem. 

Dicimus  enim  quacuor,  quod  monadem 
quacer  contineac.  Ec  duo  cum  dimidio  cutn 
monadem  bis  Sc  femis  contineac. 

Tertia  animi  communis  fententia. 

Proportionem  defeclus  ,  feu  detracte 
quancicatis  ad  defedcum  eifepoiTe,  vc  quari- 
titatis  ad  quanticatem  dicuncur  communes 
animi  fententiae,  qusex  intelledu  folo  ter- 
minorum  ,  quod  verae  fint ,  cognofcuntur.  Si 
ergo  defeclius  eft  quantitas ,  &  quantitas- 

eiufdem 


/ 
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eiufdem  fpeciei ,  quia  detrahitur  ,  &  defe- 
<5tus  non  eft  fimpliciter ,  fed  detractio  ergo 
per  qaartam  petitionem ,  vel  primam  diffi- 
nitionem  erit  proportio  inter  illas.  SunC 
enim  amba:  detra&ae. 

QMYtct  animi  commmis  fententia. 

Inter  quantitatem ,  &  defectum  mino- 
rem  quantitate ,  cuius  eft  defe&us ,  eft  pro- 
portio,  quatenus  eft  quantkas.  Sitablinea, 
&  decra&a  qaancitas  b  c ,  n©n  maior  a  b 
&  d  fic  alia  quaeuis  quantitaseiufdem  gene- 
ris  ,  dico  quod  inter  d  &  b  c  eft  proportio 
quatenus  b  c  eft  qua-  . 

titas,  quia  funt  eiuf-    I    '      I  ' — I 

dem    generis    ideo    a        b  c 
funt  in  aliqua  pro-  '     ^  ' 

portione  perprimam 

diffininonem.  Sed  vt  b  c  eft  defeclus,  nulla 
eft  proportio  :  quia  quanco  b  c  augetur, 
tanto  augetur  proportio  d  ad  b  c  ,  &  hocefl 
coutra  demonftrata  ab  Euclide. 

Quinta  animi  communis  fsntentia. 

Cum  proportio  prOducitur  ex  propor- 
tionibas  quarlibet  illarum  dicetur  ptoducla 
diuifaper  alteram. 

Sexta  animi  commums  fententia. 

jEqualium  quantitatum  feu  proportionu 
ad  tertiam  comparabilium  eademgeft  pro- 
portioatque  viciffim.  Haec  etfi  demonftre- 
tur  ab  Euclide ,  eft  tamen  hic  generalior :  & 
fatis  per  ie  nota  >  vt  fit  propior  animi  com- 
muni  fententiae ,  quam  rei  demonftrandae. 

Septima  aiimi  communis  fententia. 

Ad  quod  quantitas  proportionem  habet 
infinitam  ,  id  in  genere  illius  quantitatis 
non  comprehenditur. 

Nam  proportio  eft  duarum  quantitatum 
eiufdem  generis  comparatio  certa  :  at  haec 
comparatio  certa  non  eft :  non  igitur  quan- 
titaces  ambae  funt,  aut  non  eiufdem  generis, 


P  RI MA    P  ETl  TIO. 

Slfuericprimiadfecundum,  vt  Cercij  ad 
quarcum,  Sc  ex  primoin  fecundum  pro- 
ducatur  asquale  ,aut  maius  ,  aut  minus  pri- 
mo  ,  vel  fecundo ,  producetur  eodem  modo 
ex  tertio  in  quartum  aequale  aut  maius,  auc 
minus  tertio ,  vel  quarto  eadcm  ratione  &c 
©rdine. 

Secunda  petitio. 

Proportiones  poffunt  duci,  diuidi,  iungi, 
&  auferri ,  &  fumi  radix  in  eis  cuiufcunque 
generis  ,  atque  earum  quantitates,  vt  libec, 
poflunc  cranfponi. 

Tertia  petitio. 

Proporcionis  cuiufuis  nomen  a  denomi- 
nacore  fupra  fcripco.,  &  numeratore  infra 
fcripcofumitur. 


Quart*  petitio. 

Diuifa  quauis  quantitate  per  aliam  eiuf- 
dem  generis,  quod  exic  proportio  dicitur. 

Quinta  petitio. 

Quaelibet  proportio  eft  vel  inter  duas 
quantitates ,  vcl  per  vnam  fignificatur. 

Nam  per  tcrtiam  petitionem  fi  fint  dux 
quantitates ,  quae  non  habeant  vnius  ratio- 
nem  ,  nomen  fumit  proportio  a  duabus 
numeris ,  fin  autem  fit  altera  monas  ,  erit 
per  fecundam  animi  communem  fententia, 
proportio  numerus  ipfe.  Ideo  patet  ,  quod 
dicitur. 

Sexta  petitio. 

Propofita  proportione  quacnnque  & 
monade  quantitatem  inuenire,  quse  fe  ha- 
beat  ad  monadem  in  proportione  propo- 
lita. 

Nam  cum  per  quartam  petitionem  diui- 
fa  quancitate  per  quantitatem  exeat  pro- 
portio,  &  numerus  ad  monadem  fe  ha- 
beat,  vt  proportio  ,  ideo  fumpta  monade 
fecundum  illum  numerum  ,  ille  niimerus 
eft  quantitas  quaefita. 

Seftlma  petitio. 

Quamlibet  quantitatem  per  aliam  eiuf- 
dem  generis  diuidere  poile. 

Ottana  petitio. 

Proportio  nem  in  proportionem  ducere 
poffe' :  quamuis  fint  inter  quantitates  di- 
uerfi  generis. 

Quod  dicitut  de  multiplicatione  intelJi- 
gendum  eft  de  aliis  operationibus  fupra 
enumeratis. 

Nond  petitio. 

Monadem  femper  fumere  in  quocunque 
generepofle  propofita  proportione. 

Nam  licet  diuidere  per  feptimam  peti- 
tionem  quantitatem  per  quantitatcm  pro- 
portionis  :  &  quod  exit ,  eft  proportio  per 
quartam  petitionem,  &  per  fecundam  ani- 
mi  communem  fententiam  illa  proportio 
eft  numero  aequalis :  ergo  diuifa  proportio- 
ne  ,  per  fimilem  numerum  ftatuetur 
monas. 

Decima  pctit  o. 

In  quouis  genere  quantitatum  fumere 
pofle  quantitatem ,  qnx  fe  habeat  ad  mo-  r 
nadem  in  proportione  data.  Similem  innc 
propooit  Euclides  in  lineis  generaliter :  nos 
autem  contra  generaliter  in  omnibusquan- 
titatibus,  fed  de  monade  tantum. 

Vndecima  petitio. 

Monadem  in  quancunque  quantitatem 
duclam  aequale  ipli  produccre.  Siniiliter  Sc 
proportionem  sequalem. 

Nam  cum  ahqua  quantftas  augeat  ducla 

aliqua 
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aliqua  minuat ,  ncceffe  eft  aliquam  effe, 
quar  nec  augeat ,  ncc  minuat  ,  &c  haec  eft 
monas.  Idem  dico  de  diuifione.  jEqualitas 
etiam  du&a ,  vel  diuidens  non  mutat  prc- 
portionem  :  nec  quanticatem  ipfam  ,  igituc 
monas  xqualicacem  refert.  Quod  etiam 
cft  pcrfpicuum  ex  fupra  di&is. 

Duodecima  petitio. 

Cum  fuerint  quatuor  quantitates  &  ad 
primam  ,  &c  tertiam  arque  multiplicibus 
allumptis,  itemque  ad  fecundam  &  quar- 
tam ,  &  fi  multiplex  prima:  maius  eft  mul- 
tiplici  fecundr ,  multiplex  tertiac  fic  rna- 
ius  multiplici  quartcc,  &  fi  miniis  minus, 
&  fi  aequale  a?quale,  idque  femper  quouis 
modo  afTumptis  his  proportionibus  ad  pri- 
mam  &  tertiam,cV  ad  fecundam  &  quartam 
crk  ptoportio  prima:  ad  fecundam ,  vt  ter- 
tix  ad  quartam.  Hxc  etiam  ulumitur  ab 
Euclide.  Et  per  hanc  intelligimus  etiam 
conuerfam. 


Tertiadecima  petitio. 

Quantisates  .tquales ,  atque  proportio- 
nesin  quafuis  quantitates  du&a:  eandem 
feruant  rationem.  Euclides  hanc  demon- 
Quart*  ftrat ,  nos  autem  ad  vitandum  taedium  pe- 
»»int*  Ele.  tjmus  concedi,  fub  qua  includuntur  diui- 
fio  etiam  additio  ,  detractio ,  laterum  om- 
nium  inuentio. 

Quartadecima  petitio. 

Cum  termini  alicuius  ^uanticatis  ean- 
dem  feruant  rationem  in  omnibus  ,  &  fir- 
mi  funt  ac  ftabiies  eiufdem  rationis  com- 
paratione  contentsc  partes  aequalem  feruant 
exceffum  feu  proportionem. 


PROPOSniO  *PFJMJ- 

PRoportionem  in  proportionem  duci  eft 
iuperioics  numerosatque  inferiores  in- 
uicem  ducere. 
ttr9.  Petit.     Sit  proportio  linea:  a  ad  lineam  b,  vt  an- 
guli  c  ad  angulum  d,  ftatuatur  e  monasin 
Per  10.  Pet.  genere  a  b  &c  fiat  f  ad  e,  vt  c  ad  d,  &  du- 
fcr  %.  Petit,  catur  a  in  f  &  b  in  e ,  &  producantur  g  & 


n 


fer  i.  Ani- 
mifatent. 


li.  Quia  ergo  f  eft  proportio  ipfa  ,  crit 
g  ad  a  vt  c  ad  d,  fed  h  eft  zqualis  b,  igitur 
aad  h  vt  ad  b.  Dufta  ergo  dicetur  pro- 
portio  a  ad  b  in  proportionem  c  ad  d  ducen- 
do  terminos  propottionis ,  feu  quantitatis 
retta  feilicec  fuperiores  cum  fuperioribus,& 


inferiores  cum  inferioribus.  Nam  fi  rurfum  Pem.Ptt, 
conftituantur  f  ad  e  vt  a  ad  b  cum  f  lic  pro- 
portio ,  &'k  ad  f  vt  c  ad  d>  erit  k  ad  e,  vt  g 
ad  h,  k  autem  fit  ex  ductu  proportionis  a  Per  8.  Petit 
ab  bquareft  fin  proportionem  c  ad  d3Iiquet 
igitur  propoficum. 

Tropoftio  fccunda. 

Proportio  extremorum  producittir  ex  in- 
termediis. 

Sint  a  b  cquantitates  dico  proporcionem  cer\ 
a  adc,  produci  ex  proporcione  a  ad  b  &cb 
ad  c,  ftatuantur  totidem  a  monade  d  e  f, 
erimtque  ex  demonftratis  ab  Euclide  in  f 
quinto  Elcmentorum  in  eadem  proportio-  ^  f  '^9" 
ne ,  ftatuatur  ergo  d  prima  quantitas  e  fe- 
cunda  &C  cema  f  quaita.  erit- 
qiie  per  praxedentem  propor-  a 
tio  produclorum  ex  d  iu  c&c  — 
fitg,&in  f&  fit  h  produ&a  b 
ex  proportionibus  d  ad  e  &  e  ' 
ad  f,  quareex  proporciombus  c 
a  ad  b  &C  b  ad  e,  Led  ex  dictis 
cum  e  fit  eadem  ,  erit  propor- 
tio  d  ad  f  vc  g  ad  h  &  propor- 
tio  d  ad  f  pcr  aequam  propor- 
tionem  ab  Eiklide  demonftra- 
tam  ,  vt  a  ad  cigitur  propor- 
tio  a  ad  c  producitur  ex  pro-  '         g  ^ 
portionibus  a  ad  b  Sc  b  ad  c,  Per  lyPe^ 

&  eft  proportio  ipfa  a  ad  c  dnumerus,  vt 
oftenfum  eft. 

Ex  hoc  fequitgr,  qubdcum  fuerit  quan-  Ccr".  x, 
titas  tertia  monas  ex  proportionibus  inui- 
cem  dudis  producetur  prima  quantitas.  ^ 

Ex  hoc  fequitur  ,  qubd  conuerfa  propor-  Cot  -3- 
tio  producitur  ex  conuerfis  proportioni- 
bus. 

Propofitio  tertia. 

Si  ptoportioex  duabus  proportionibus  in 
quacuor  terminis  producatur  ,  ipfa  vero 
proportio  inter  duas  alias  quantitates  fue- 
rit  conftituta ;  confurgent  trecenti  fexaginta 
modi  pioducl:ionis  proportionis.  cnm. 

Ha:c  propofitio  vt  prsecedens  &  feqjien- 
tes  tres  ab  Alcliindo  fumptae  funt,  &  ab 
eo  demonftrantur.  Sit  ergo  proportio  a  ad 
b,  produaa  cx  proportionec  ad  d  6c  e  ad  f, 
conftat  qubd  cum  fint  fex  quantitates,qubd. 
fieri  poterunt  quindecim  coniugationes  , 
quas  pofui  a  latere  faeilitatis  gratia,  qui- 
bus  rcfpondent  totidem  conuetfae  :  erunt 
crgo  triginta.  Singulae  autcm  harum  pro- 
duci  poffunt  duodecim  modis :  du&is  duo- 
decim  in  triginta  ,  fiunt 
trecenti  fexaginta  modi. 
Et  hoc  eft  clarum  perfe, 
modo  demonftremus , 
quod  finguli  horum  mo- 
dorum  poflint  produci 
duodecim  modis,  &C  ca- 
piamus  a  b  primam  quai 
poteft  produci  excd  &c 
e  f :  Item  ambabus  con- 
uerfis  d  c  &c  f  e  :  &  rur- 
fus  altera  recla  alera  con- 
uerfa  :  &c  hoc  bifariamc 


a  b 
a  c 
a  d 
a  e 
a  f 
b  c 
:b  d 
b  e 


b  a 
c  a 
d  a 
e  a 
f  a 
c  b 
db 
eb 
d& 
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d  &  f  e  &  d  c  &  ef,  funt 
ergo  iara  quatuor  modi. 
Totidem  ex  c  e  &  d  f, 
totidemque  ex  c  f  &  d  e, 
igitur  erunt  duodecim 
modi ,  quibus  produci 
poflfe  intelligitur  propor- 
tio  a  ad  b. 


PrOpOf.  4.  5.6. 


b  f 
cd 
c  e 
c  f 
de 
df 
e  f 


f  b 
d  c 
e  c 
f  c 
ed 
f  d 
f  e 


direc.  conuer. 


g 

h 


g 
h 


Propojitio  qttarta. 

Si  fuerit  proportio  primi  ad  fecundum 
produ&a  ex  proportionibus  tertij  ad  quar- 
tum  &  quinti  ad  fextum,  producetur  etiam 
ex  proportione  tertij  ad  fextum  >  &  quinti 
9  *  •  ac*  quartum. 

oit  proportio  a  b  produ- 

'»13.  /*tf/ttaex  ProPortioniDUS  c  »  b 
c  ad  d,& ead  *,dicoquod  c  e 
etia  erit  produ&a  ex  pro-      d  f 

portionibus  c  ad  f ,  &   

e  ad  d ,  difponantur  vc      c  e 
in  figura    &   Hae    ex      f  d 
c  in  e  g,  &  ex  d  in  f  h, 
ergo  per  primam  harumg  ad  h  vt  a  ad 
b  1    fed  per    praefuppofita   in  fecunda 
productione  etiam  prodeunt  g  &  h,  igitur 
per  primam  propofitionem  harum  a  ad  b 
proportio  producitur  ex  proportionibus  c  ad 
f  tertiae  fcilicet  ad  fextam  ,  &  e  ad  d  quin- 
tas  ad  quartam  ,  quod  fuic  propofitum. 
Profofttio  quinta. 
Sifuerit  propoido  primi  ad  fecundum 
produdta  ex  proportione  tertij  ad  quar- 
tura ,  &  quinti  ad  fextum  :  eric  proportio 
tcrtij  ad  fextum  produdta  ex  proportioni- 
bus  primi  ad  fecuni.nn  ,  &quarti  adquin- 
tum. 

c«r.  Sit  proportio  a  ad  b  produ&a  ex  pro- 

portionibus  c  ad  d ,  &  e 
ad  f,  dico  quod  propor-        a  b 

tio  c  ad  f  producitur  ex  '  

proportione  a  ad  b,  &  d        0  e 
ade.  Interponam  d  ein-       d  f 
ter  c  &  f  ,  eritque  ex 
feeunda  propofitione  re-  c 

petita  proportio  c  ad  f  ' 

producta  ex  tribus  pro-  _  

portionibus  c  ad  d,  d  ad  e 

c, eadf,fed  proportio-  • —  ' 

nes  c  ad  d ,  &  e  ad  f  pro-  ^ 
ducunt  proportionem  a  » 
adb,  igitur  proportio  c  c 
ad  f  producitur  ex  pro-       a  _ 

portionibus  a  ad  b  ,  &  e     

ad  f.  b  e 

Propofitio  fexta. 

Ex  trecentis  fexaginta  modis  producen- 
darum  proportionum  ,'triginta  fex  tantum 
cfle  neceuarios. 
Cor.  Per  <luartarn  enim  proportio  aad  b  pro- 

ducitur  bifariam ,  &  ex  c  ad  d,  &  e  ad  f,  & 
ex  c  ad  f,  &  c  ad  d,  &  per  prscedentem  c 
ad  f  producitur  ex  a  ad  b,  &d  ad  e,&  per 
quartam rurfus  ex  a  ade,  &  d  ad  b.  Et  per 
przcedentem  rurfus  a  ad  e  ex  cad  f  &  b  ad 
d,  igiturperquartam  eadem  producetur  ex 
cadd  &  b  ad  f.  Quare  per  praecedentem 


c  ad  f  ex  a  ad  e,&  d  ad  b ,  &itadifponemus 
hos  modos  in  tabula.  Vides  etiam  aliquos 


1 
2 

5 
4 

5 

6 


9 
10 

11 
12 

% 
14 


*5 
16 


17 
18 


Primi  ad  feeundum. 
Tertij  ad  quartum,&  quinti  ad  fextum. 
Tertij  ad  fextum,  &  quinti  ad  quartum. 

Primi  ad  tertium. 
Secundi  ad  quartum,&quinti  ad  fextii. 
Secundi  ad  fcxtu,  &  quinti  ad  quartum. 

Primi  ad  quintum. 
Secundi  ad  fextum,&  tertij  ad  quartum. 
Secundi  ad  quartum,  &  tettij  ad  fextu. 

Secundi  ad  quartum. 
Primiad  tertium,  &  fextiadquintum, 
Primi  adquintum,&  fexti  ad  tertium. 

Secundi  ad  fextum. 
Primi  ad  quintum,  &  quarti  ad  tertium, 
Piimi  ad  tcrtium,&  quactiad  quintu. 
Tertij  ad  quartmn. 
Primi  ad  fecundum,  &  fexti  ad  quimu. 
Primi  adquintum,  &  fextiad  fccunuM 

Tertij  ad  fextum. 
Primi  ad  fecundum  ,  &  quarti  ad 
quintura. 

Primi  ad  quintum ,  &  quarti  ad  fe. 
cundum. 

Gtuarti  ad  quintum. 
Secundi  ad  primum,&  teitijad  fextu. 
Secundi  ad  fextum,&  tertij  ad  prirhu. 

Gjuinti  ad  fextum. 
Primi  ad  fecundum,&  quartiadtertiu. 
Primi  adtertiu,  &  quarti  ad  fecundu. 


a  e 
c  b 

f  d 


e  c 
e 

c 

f  ^ 


modos  non  produci ,  vt  primi  ad  quattum 
nec  adfcxtum,  &  liquet,  qu6d  cum  fint 
quindecim  omnes  modi  qui  produci  poffe 
intelliguntur  ,  &  nouem  tantum  producan- 
tur  fex  cffc\  qui  non  producuntur ,  quos 
feorfumin  tabula  coniunxi.  Et  conftatetia, 
quod  totidem  conuerfi  fcilicet  decem  octo 
producuntur  ,  de  quibus  diximus  ,  vt  fint 
omnes  triginta  fex ,  qui  conftat  ex  duabus 
propofitionibus  prazmiflis  ,  &  hac  tertia, 
quam  adiungemus  fcilicet ,  qubd  propor- 
tio  primi  ad  tertium  producaturex  propor- 
tionibus  fecundi  ad  quartum  ,  &  quindad 
fextum.  Hoc  enim  ex  prajcedentibus  non 
liquet:  bene  liquet  permutatiu  ordinibus, 
quod  fi  proportio  primi  ad  tertium  produ- 
citur ,  quod  etiam  proportio  primi  ad  quin- 

tum.  Nam  tertium  ,  &  ,   '    "  j_ 

quintum,  itemque  quar- 
tum,  &  fextum  non  dif- 
ferunt  nifi  ordine  volun- 
tario.  Ergo  interpofito  e 
inter  a ,  &  c  per  lecunda 
propofitionem  proportio 
a  ad  c  producitur  ex  pro- 
portionibus  a  ad  e  ,  8c  e 
ad  c,  vt  ex  demonftratis 
in  pracfenti  proportio  a  ad  c  producitur  ex 
c  ad  f  &  b  ad  d.  Proportio  ergo  a  ad  c  pro- 
ducitur  ex  proportionibus  e  ad  c  &  c  id  f  & 
h  ad  d,  at  e  ad  c  &  c  ad  f  producunt  eam, 


Modi  qui  non 
producuntur 


pri.  ad  quartu 
pri.  ad  fexturn  j 
fec.  ad  tertiumj 
fec.  ad  quintu 
tert.  ad  quint. 
quart.  ad  fext. 


qua 


Ccr. 


Tndtrfm* 

tftitimtf 


Otr. 
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Propofitio  7.8.9.10.&  11. 

tionis ,  proportio  h  ad  g  compofita  efl:  ex  Pet  HJ0* 
ptpportionibas  a  ad  b,  &  cad  d,quod  eft  nimnm. 
propofitum. 

Vropojitio  nona. 


cuxeft  e  ad  f  per  (ecundaro  propofitionem. 
feitur  proportio  a  ad  c  producitur  ex  pro- 
potcwnibus  b  addfecundi  ad  quartum ,  & 
ead  f  quinti  ad  fextum.  Hacc  Alchindus  m 
fuol.bcllo  :  fed  licet  ingeniofa  valde  :  parfi 
tamen  vtilia  olim  erant  neceuaria  ad  intei- 
ligcndum  magnam  compofitionero  Ptole- 
mau ,  nunc  poltqtiam  Hebcr  has  iex  quan- 
titates  traduxit  ad  quatuor ,  prorfus  hxc 
fcicntia  vlli  vfui  eflc  defiit. 

Propofitio  feptima. 

In  modis  qui  neceflario  producuntur  ex 
duabus  proportionibus  ,  a 
cum  dux  quantitates  ex 
iliis,  quae  modos  confi- 
ciunt,  arquales  fuerint : 
proportio  producta  ad 
quacuorquackates  omio- 
logas  reducetur. 

Sint  fex  quantitates  a  b  c  de  f,  &  pro- 
ducatur  propottio  a  ad  b  ex  proportione  c 
ad  d,  &  e  ad  f ,  tu  fcis  ,  quod  modi  recepti 
funt  prima  cumfccunda ,  tertia  vel  quinta, 
&  fecunda  cum  quarta,  &  fexta,  &  tertia 
fimiliter  cum  eifdcm  ,  &  quinta  eodem  mo- 
do  cum  eildem :  G  igitur  duae  quantitates  ex 
his,  quac  faciunt  proportionem  produftam 
inter  fe  fuennt  aequales  reducetur  hzc  pro- 
portio  ad  quatuor  quantitates  omologas, 
(cilicct  abieais  ambabus  acqualibus.  Sic 
gratia  exempli  prima  acqualis  quintae:  & 
quia  in  o&auomodo  proportio  fecundi  ad 
quartum  producitur  ex  proportionc  primi 
a  J  quintum ,  Si  fexti  ad  certium  ,  ergo  pet 
expofita  propoitio  fecundiad  quartum  ,  vt 
fexti  ad  tcrtium ,  &  ita  permutando ,  & 

'  1-  f  J:  _J  r^,.i-nm    vt  nnarfi 


c 

e 

d 

f 

Si  duarum  ptopottionum  fupenores  nu- 
merialternatim  cum  inferionbus  multipli- 
centur ,  minufque  produ<£tum  ex  maiore  de- 
trahatur,  erit  refidui  ad  produftum  ex  m- 
ferioribus  proportio  velut  lila  ,  qua:  rclin- 
quitur   detrafta  minore  proportione  ex 

maiore.  n.v  . . . 

Hzceodem  modo  profeatur ,  vt  praece- ™M5» 
dens,  nifi  quod  h  fit  detrafto  c  minore :  gra- 
tia  exempli  ex  f ,  &  ita  ex  diffinitione  patet 
propohtum. 

\>ropofitio  decima* 

Si  fueric  alicuius  quantitatis  ad  vnarri 
partem  proportio  velut  alterius  partis  ad 
fecundam  quancitatem  erit  proportio  cu- 
iufuis  quanticatiseiufdem  generw  ad  lecun- 
dam  compofita  proportio  ex  proportiombus 
eiufdem  quanthatis  aflumpt*  ad  vtranque 
partemprimxquantitatis  feorfum.  ^ 

Sit  a  b  quaniitas  diuifa  in  c  ,  &  iicut  a 
b  ad  a  c  ,  ita  b  c  ad  d  :  eritque  iterum  per- 
mutandoabadbcvt  acadd,&fuma- 


a 


b 

 tt 


tur  qua-dam  quantitas  e  emfdem  tamen 
eeneris ,  cum  ittu  dico  qu6d  proportioe  ad 
d  efl:  compofita  exproportiombus  c  ad  a  c, 
&  e  ad  b  c.  Pofita  crgo  e  tanquam  lupeno- 
fexti  ad  tercium  ,  &  ita  perrautando  ,  Sc     re  nUmero ,  &  a  c  &  c  b  inferionbus ,  ent 
conuertendo  fecundi  ad  fextum,  vt  quarti      exoftaua  propofitione  huius  proportio  pro 
ad  tercium ,  &  tertij  ad  quaitum ,  vt  fexti     duaorum  exe  in  a  c ,  &  comun&orum ,  &: 
"  j  C^n^Ann»  ^vrrtnfpciuenti  Der  mimam  iecundi  tleme 


ad  fecundum. 

Vropofitio  <)l~laua. 

Si  duarum  proportionum  fuperiores  nu- 
meri  alcetnatim  cum  inferioribus  multiph- 
centur ,  atque  coniungautBr:  erit  proportio 
aegregati  ad  produftum  ex  infcfiotibus  in- 
uicem  proportio  ex  primis  proportiombus 
compofita.  . 

Sit  proportio  vna  a  ad  b ,  alia  c  ad  d,  uu- 

catur  b  in  c , 


fiatque  e  &  a 
in  d,  &  fiat  f  » 
iunganturque  c 
&  f  &  fiat  h, 
&  ducatur  b  ih 
dSc  fiatg-.dico 
proportionem 
h  g  compofita 
^•^'■■eiTeex  propor- 


OUUUIUUI  tAV  in  a**,  —  —  v 

exconiequentiperprimam  fecundi  fcleme. 
torum  piodudli  ex  e  in  a  b  ad  produdum  ex 
a  c  in  c  b  compofitaex  ptoportiombuse  ad 
ac  ,  &  e  ad  c  b  :  at  quod  fit  cx  a  c  in  c  b, 
eftxquale  ei  quod  fit  ex  a  b  in  d,  eo  quod 
a  b,  a  c,  c  b  &  d  funt  omiologac  per  deci- 
mamfextam  fexti  Elementorum  :  Ptopomo 
igitur  produdi  ex  e  in  a  b  ad  produftum  ex 
d  ina  beft  comrofita  ex  proportiombus  e 
ada  c,  &  ead  e  b  :  At  proportio  produfti 
ex  e  in  a  b  ad  produftum  ex  d  m  a  b,  eft  v  e- 
luteadd,  per  fuppofita  igitur  proportio ,  c 
ad  d  eft  compofita  ex  proportionibus  e  ad  a  3 ■  '  • 
c,  &  e  adbc  ,  quod  fuit  demonftrandum. 

Tropofitk  Fndecima. 


u»ne. 


Proportioaggregati  quartimlibet  duarum 
quantitaturo  ad  aggregatum  duarum  ssqua- 
lium  quantitatum  eft  compofita  ex  propor- 
tionibus  primis,  cV  diuifa  per  duplam.  C(r 

;;:cn;Vad\r;&cadd.  ^™*«\>*  ^^^^.^ - 

c  fit  e  &  ex  b  in  d  ht  g ,  erit  proportio  e  ad     &  d  aequales.dico         a  b 

g>  vt  c  ad  d,  &  fimiliter ,  quia  ex  d  in  a  fit     quod  pcoportio  

f,  &exdinbfitg,erit  f  ad  g  vt  a  ad  b-  abadcdeftco- 


f ,  &  ex  d  m  D  nc  g ,  eut  1     5  » *  -  —  -  - 

Sed  e  Sr  f  componunt  h  >  igitur  proportio  pofita  ex  propor 
h  ad  «  ed:  eompofita  ex  proportionibus  e  &     uombus  a  ad  c 


h  ad  g  eft  compofita  ex  propornombus  e  &  tiomous  a«  ■>       .         ■  ^fi^ 

i  ad  l  igitur  per  communem  ammi  fentcn-  &  b  ad  d  dmito  wmpoi«o  pe  du ^pta    v^.  ^ 

tiam,  &  diffinitionem  compofit*  propoc  emm c  &  d fupt ^quales ,  ^tbaic^/ 
Tom*  IV* 


t 


470   Propofitio  1 2. 1 3. 1 4. &  1 5. 


Decim/t 
quxrta. 


15.  Petit. 


Per  i,  petit. 


ad  d,  quare  cx  deffinitione  cufn  propordo 
a  b  ad  c  d  fit  compofita  ex  proportionibus 
a  ad  c »  &  b  *d  c ,  erit  etiam  compofita  ex 
dt&is  ex  propofitione  a  ad  c  ,  &  b  ad  d, 
ftatuacur  ergoc  aequalis  c  d  media  incer  ab 
&  c.  ^t  erit_  per  fecundam  propofitionem 
ptoportio  aggregati  a  B  ad  c  produ&a  ex 
proportione  aggregati  a  b  ad  c ,  &  e  ad  c, 
igitur  proportio  a  b  ad  e  erit  proportio  a  b 
Perquintam     c,diuifa  pcr  proportionem  e  ad  c,  fed  e 
j\nim.  com.  adccftdupla:  igitur  proportio  a  b  adc  defl 
feHfentinm.  proportio  a  b  ad  c  diuifa  per  duplam. 

Prop9fiti«  duodtcima. 

Propofitis  duabus  proportionibus  vnam 
alteri  iuwgere  abfque  muluplicatione> 
Cor.  Sint  propofica:  proportiones  a  ad  c  &  b 

10.  Petit.     ad  d ,  &  allurao  e  ad  c,  iuxra  ea  quae  Eu- 


'I  1' 


Zxgener*-^^  dem°nttrauit ,  vt  b  ad  d ,  erit  igitur 

Ucem.Anim  proportioa  e  ad  c,  compofica  ex  proportio- 
fententi*.    nibus  a  ad  c,&  e  ad  c,  fed  proportio  e  ad 
ccft,  vt  b  ad d ,  igitur  proportio  a  c  ad  c 
compofita  eft  ex  proportionibus  a  ad  c ,  & 
bad  d. 

Aliter  ex  b  in  c  fiat  f  ex  a  in  d,  g  ex  c  in 
d  h  coniun&um  ex  f  g,  k. 
Per.  13,  Pet.  Quia  crgo  ex  cin  b  fit  f,  ex  c  ind  h  , 
eritfad  h,  vt  bad  d,  igitur  vt  c  ad  c  ,  ied 
aad  c  ,  vt  g  ad  h  lgRar  a  c  adc,  vt  k  adh, 
fed  k  ad  h  compomrur  cx  pioportionibus 
a  ad  c,  &  b  ad  d.  Ex  oftaua  harum  igitur 


0 


CJ 


a 


K 


Gor. 


Cor. 


proportio  a  c  ad  c  compofita  eft  ex  eifdem. 
Forlan  quis  dicat  hanc  eandem  elle  o&auae 
fed  non  eft,in  illaenim  proportio  compara- 
tur  ad  produ£tum,in  hac  ad  vnam  ex  quan- 
titacibus. 

Ex  hoc  fequiturquod  :  Qytazlibet  duae 
quanticates  quarum  aggregatum  eft  idem 
adeam  quantitatem  componunt  eandem 
proportionem. 

Propefitio  tertiadeeima. 


Proportio  confufa  aggregati  primae  &  ter- 
tia;  quatuor  quantitatum  omiologarum  ad 
aggregatum  fecunda;  &  quarta;,  eft  velut 
compofita  ex  endtm  diuifa  per  duplam. 

Sint  a  ad  b,  vt  c  ad  \ 
d,  dico  ,  quod  erit  confu-    ,    a  c 
fa  proportio  a  c  aggrc- 


gati  ad  aggiegatun,  b  d, 
compofite  ex  his  propor- 
tiombus  diuifar  per  du- 
plam  arqualis.    Eiit  cnim  aggregati  ex  a  c 
ad  aggtegatum  ex  b  d ,  velut  a  ad  b  per 
18.  quinti  Elementorum.  Sed  piopottio- 
nes  a  ad  b ,  &  cad  d  componunt  propor- 
tionem  produ&i  a  in  d ,  &  c  in  b  per  odta- 
uam  harum ,  ad  produ&uni  ex  bind,  pro- 
dudum  vetb  ex  a  in  d  eft  zquale  produ&o 
ex  b  in  c  per  decimamfextam  fexti  Elemen- 
torum,5c  proportio  produ&i  ex  bin  c  ad  pro- 
duclum  ex  b  in  d  eft  velut  c  ad  d ,  quare  rt 
aggregati  a  c  ad  aggregatumbcj,  igitur  pro- 
portio  compofita  ex  a  ad  b,&  c  ad  d,eft  velut 
confufa  bisfnmpta.  Igitur  confula  eft  velut 
compofita  diuifa  per  duplam  pcr  modum 
vndecisnae  huigs. 

Profofitio  quartadecima. 

Proportiones  confufae ,  &  coniundx  in 
tribus  quantitatibus  inuicem  commutan- 
tur. 

Sint  tres  quantitates, 
dico,quod  proportio  c  ad 
a  b  confufa  cft  ,  conuet-  c 
fa  coniuncT:ae  a&  b  ad  c.  — — t" 
Nam  pet  didla  propor- 
tio  a  b  ad  c  efficic  coniunctam  ex  a  b  ad  c, 
fed  c  ad  a  b  couuerfa  eft  eius  quae  eft  a  b  ai 
c,  &  proporriocad  a  beft  confufa  eius,qux 
eftc  ad  a  &  b.  Igitnr  proportio  conf  fa 
in  tribusquancicatibus  eit  contraria  coniuw- 
in  cifdem. 

Exquauis  ergoillarumdata,  data  edt  &  lu\\J{. 
reliqua. 


Propojith  qxinadecirnx. 

Si  fuerinc  quatuor  quar.dus  proportio 
confufa  aggvegati  primae  cv  teicia:  adaggrc- 
gatum  fecundae,  &  quartae  erit  vt  raona- 
dis  addito  prouentu  ,  qui  fit  diuifa  differen- 
tia  differentiarum  primae  &  fecundae,  acque 
quartje  &  tertiae  per  aggr^gatum  ttftia  ,tc 
quartae  ad  ipfam  monadem. 

Sint  quatuor  quantitaces  a  b,  c,  d,  e  f,&: 
fit  a  b  maior  c-in  a  h,  6z  e  f  maior  d  in  f  g» 


14.^. 


Ctt. 


a  k 
f 


h 


&  difFerentia  f  g  &  a  h  fit  a  k  :  dico  pro- 
portionem  a  b,  &  d  confufam  a  dc  !k  cf, 
elfe  Vt  monadis  addito  prouentu,  velde- 
tracto  a  k  diuifae  per  aggregatum  c&  e  f, 
ad  ipfam  monadem ,  &  manifeftum  eft, 
qu6d  potelt  contingcre  pluribus  modis.' 
Primus  vt  a  b  fit  maior  c  &  cf  minord  ,& 
tunc  differentijc  coniungencur,  cV  prouen- 
tus  ,  addetuf  monadi.  Idem  faciendum  eric 
fi  a  b  fit  maior  c,  &  e  f  fit  minor  d,  fed 
exceffus  fuperet  defecStum.  At  fi  vel  a  b  fit 
minor  c,  &  c  f  maior  d,  vel  ita  minor ,  vt 
c  exceflus  fupra  b  a  fit  maior  defeclu,  de- 
trahemus  prouentum  a  monade.  Aiia 
cautio  eft.  quod  fi  fuerintvtrincjLie  excc/fus, 
aiit  defec^us ,  minuemus  minorem  dc  ma- 

iore 


Cor. 


Propofitio  16.&  17.  471 


iorc  :(i  autem  vnus  fit  exceflus  ulter  defe- 
clus,  iungemus  illos,  &Vpoft  diuidemus,vno 
ergo  demonftraro  vc  poic  primointcliigen- 
turrcliqui.  Quia  ergo  b  h  eft  xqualis  c  & 
e  g  arqualis  d  &  h  k  arqualis  g  f ,  crit  ex 
c<  mmuni  animi  fentencia  aggregatum  ex 
d  &  k  b  aequale  aggcgato  ex  c  &  e  f ,  igi- 
tui  per  dicta  proporcio  aggrcgati  ad  aggre- 
gacum  eft  vnum,  at  vero  diuifa  k  aper  c8c 
e  f  (ic  quancum  diuifa  eadein  per  b  k3  Se 
d,  fed  diuifa  k  a  per  b  k,  Sc  d  iuneta1;,  exic 
proporcio  a  k  ad  aggregacum  b  k  8c  d :  igi- 
cul  diuifa  a  k  per  aggregaturn  e  f  &  c,  exi- 
bic  eadem  proportio,  igitur  a  b  &  d  ad  ag- 
gregatumc  <3c  c  f  eft  coniun&a  ex  monade 
&  proportione  a  k  ad  aggtegatumc  &  e  f, 
quod  erat  demonftraudum« 

Ex  hoc  pacet  quod 
proportionum  confulio 
Jfk  iundtis  denominato- 
ribus  numeratoris  :  mul- 
tiplicatio  multiplicatis; 
additio  tnultiplicatisde- 
cUflatim  in  numeratores 
ad  produ&um  eftdeno- 
minatonbus,vt  in  exem- 
plis. 


1  z 


1  0  10 
Multiplicatio. 

7—5 


35 
16 


Additio 


Propofitio  fextadeeima. 


66 
'16 


Omnium  quatuor  quantitatum  propofi- 
ta  prima,  qux  non  minorem  habet  pro- 
portioncm  ad  fuamcorrefpondenrem,quam 
alia  ad  aiiam  erit  proportio  confufa  illarum, 


f 


vt  produdti  ex  aggregato  primac  &c  tertia; 
iutertiam,  ad  produ&um  ex  aggregato  ter- 
tiae  Sc  omiotata:  ad  fccundam  in  ipfam  quar- 
tam. 

Hxc  magis  reducit  confufam  proportio- 
nem  ad  notitiam  ,  quani  praecedens  ,  quia 
reducit  ad  proportionem  produclam  ,  quae 
operatio  eft  fimpliciffima ,  fiue  per  multi- 
plicationem  quantitatum  fiat,  duacfunt  tan- 
tum  multiplicationes ,  fiue  per  eundem  ter- 
minum  fufEcit  aliurn  addere.  Summatur 
ergo  a  b ,  c,  d  &  e,  &  non  fit  maior  propor- 
tio  d  ad  e ,  quam  a  b  ad  c,  8c  ftatuatur  tunc 
prima  a  b,  fecunda  c,  tertia  d ,  quarta  e,  & 
poftquam  non  eft  minor  ratio  a  b  ad  cquam 
d  ad  c ,  fumatur  a  f  ad  c,  vt  d  ad  e.  licet 
enim  hoc  facere.  Dico  quod  proportio  con- 
fufa  ab&dadc&eeft  veiut  produtfti  ex 
aggregato  a  b  Sc  d  in  d  ad  produdhim  ex 

ttriQ.Fet.  aggtegato  a  f  &  in  e.  Scatuatur  aggrega- 
tum  a  b  &  d  linea  a  d  prima  quantitas,  & 
aggregatum  a  f  8c  d ,  a  d  fecunda  quan- 
titas ,  &  d  tertia,  8c  c  quarta ,  8c  ex  a  b 
in  d  fiat  g,  ex  a  d  in  e  fiat  h,  erit  ergo  per 
primam  propofitionem  g  ad  h  produdta 
ex  proportionibus  a  b  d  ad  a  f  d,  &c  d  ad 
e.    Sed  proportio  a  f  d  ad  aggregatum  c 

ttri}.Pef.  Ci  eft.  ve|uc  j  a<j  e>  Proportio  vero  ab 
dadafd,&afdadec  producunt  pro- 
proportionem  a  b  d  ad  c  8i  e  per  fecun- 
Tem.  1K 


CL 


Per  6.  Ant, 

mi  comtrnt- 
nem  fenteni 
fiam> 


datn  propofitionem ,  harum  igitur  con- 
fufa  a  b  ad  c,  &  d  ad  e  ,  &  eft  proportio  a 
b  d  ad  c  &  e,  producuntur  ex  proportioni- 
bus  a  b  d  ad  a  f  d,  8c  d  ad  e.  Ergo  propor- 
tio  g  ad  h  eft  confufa  ex  a  b  ad  e,  &  d  ade> 
quod  erat  demonfkandum. 

Prepofitio  decimafiptima. 

Omnes  duae  proportiones  conuerfarproduW 
cunt  e,qualcm  proportionem. 

Sint  duae  proportiones  a  ad  b  &  b  ad  a 
conuerla ,  dico  ,  quod  producunt  propor-  Coft 
tionem  arqualem ,  fiat 
enim  b  ad  c,  vt  b  ad  a,  a 
eric  igitur  a  acqualis  c  &  ————— 
b  c  conuerfa  eius  quae  eft  b 
a  ad  b  ,  fed  per  fecun-  '■ '  -  ■  J 

dam  harum  proportio-  c 
nes  a  ad  b  ,  &c  b  ad  c    1       1  * 
producunt  proportionem 
a  ad  c,  igitur  propottiones  etiam  a  ad  b  & 
b  ad  a  producunt  eandem. 

Propojttio  decimaofiauA. 

Si  fuerint  quotlibet  quantitates  ia  con- 
tinuaproportione  multiplici  przter  vltimam 
proportio  veto  penultimac  ad  vltimam 
qualis  refidui  primae  ad  fecundam,  erit  pri- 
mac  ad  aggregatum  reliquarum  velut  pe- 
nuhimae  ad  vltimam. 

Sint  quantitates  a  b  c  d  in  continua  pro-  Corl 
portione  multiplici,  fed  d  ad  e  fit  velut  refi- 
dui  a  &  b  adb,  dico  proportionem  a  ad  b  H-fnpof. 
c  d  e  efle  vt  d  ad  e.  Quia  enim  cft  gnomo-  *mmi  stef 
nis  e  ad  quadracum  d,  vt  d  ad  e  ex  fuppo» 
fico  erit  per  coniun&am  proportionem  c  &: 
d  ad  d  &  e,  vt  d  ad  e,  fed  e  gnomo  cum 
quadrato  d  efEcit  quadratume,  igitur  vt  c 
quadrati  ad  d  &  e  iun&a ,  ita  d  ad  e.  Rui>* 


a 
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■?J.l 

c  gnora»  < 
d  quad.  e 

b  gnomo  c  quad. 
c  •  gnomo  d  quad* 
d    quad.     e  quad. 
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Propof.  1 8. 1 9. 


fus  ,  quia  b  quadrati  adc  quadratum  ,  vt  c 
ad  d  etit  gnomonis  b  ad  quadratum  c,  vt 
,    gnomonis  c  ad  quadratum  d ,  &  ita  d  ad  e, 

Se/'»*"^!^  gnonlonum  D  c  cum  quadrato  d  ad 
aggtegacum  c  d  e  quadratorum  ,  vt  d  ad  e, 
Peru.quin-  ied  c  gnqmo  cum  d  quadrato  perficit  c 
tielem.  quadratum ,  &  c  quadratum  cum  guomo- 
ne  b  perficic  quadracum  b  ,  igitur  propor- 
tio  quadrati  b  ad  quadrata  c  d  e ,  vt  d  qua- 
drati  a  d  e.  Et  ita  repecendo  de  quotuis 
quancicacibus  in  infinitum  vfque.  Hazc 
proponiturab  Archimede  in  libro  de  qua- 
drato  scquali  parabolx,  &  minus  gcnerali- 
tec  &  pluribus  demonftratur.  Ego  tamen 
quia  eft  generalis  ,  defcnbam  iilam  per  cor- 
roiatium  :  addamquc  aliud  quod  ex  hoc 
fequitur. 

Si  faerint  quotlibet  quantitates  omnes 
analogas  prarter  vkimam,  fic  aucem  penul- 
tima  ad  vlcimana  qnalis  refidui  primas  & 
fecundae  ad  lecundim  ,  erit  proportio  prima: 
^  aggr:  gacum  omnium  aliarum  veluti  pe- 
nul!  imje  ad  vltimam. 

Hjbc  enlm  etc  euidens ,  quia  conuenit  ei 
demonftratio  propofica,  exemplo  autem  in 
numens  a  latere  poluo  vides  declarationem, 
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1  i£i 


nam  proportio  16.  ad  3  2.  eft  velut  27.  refi- 
duiprimae  &  fecundae  ad  ipfam  fecundam 
fcilket  ad  54. 

Ex  hoc  patet  eciam  quod  aifumpcis  om> 
nfbus ,  fub  mulciplicibus  anaiogia:  vfque  in 
infinicura  prima  quamitas  e!t  mulciplex  ag- 
gregaci  omnium  reliquarum  numero  1.  m: 
quo  prima  eft  mukiplex  fecundar. 

Si  fuerint  quoclibec  quancicates  in  fuper 
particulari  proportione  analogse,  erit  pro- 
portio  primae  ad  aggregatum  omnium  in 
infinitum  iuxta  ptoporcionem  multiplicem 
conuerftm  illius  partis. 

Veluc  colleclae  in  fefqui  alcera  dupla;  in 
fexquicercia  triplae  in  fexquifeptima  feptu- 
plar.  Vt  capioj  12448  392543.  &  itadein- 
ceps  vfquein  infinicum  aggregatum  omniu 
earum  eric  3584.  Sepcuplum  512.  &  ag- 
gregatum  18.  12.  8.  j-f  ,  &  ita  deinceps  in 
fexquialcera  eric  54.  duplum  17.  primasineo 
ordine. 

SC  H  O  L  I  V  M. 


Ex  quo  pacet  genus  demonftrandi  nouil 
&c  pulchrum  ;  nam  fupponatur  j  4.  aggre- 
gatum  duplum  27.  prima»  igitur  addito  27. 
ad  54.  cum  fic  dimidium ,  &  addico  137- , 
dimidio  27.  ad  27.  nam  ex  fuppofico  quan- 
j,er  .  titas  fequens  eft.  fex  qui  alccra  ad  27.  igitur 
tielemUm"  8  ueft  duph»m  ad  40^-.  Igitur  conuerten- 
do  eft  proportio  aggregati  prioris  ad  ij. 
eft  dupla  ,  ergo  aggregatum  eft  54. 

Ex  hoc  pacet  eandem  generalicer  quod 
proportio  maioris  quancicacis  ad  aggregaul 
reliquarum  analogarum  eft,  yeluceius  quod 
prouenic  diuifo  quadraco  maioris  termini' 
jpct  differentiam  eius ,  &  fequsn&is  maoris 


Cor,  4. 


in  eidem  .proportione  ad  ipfura  maio- 
rem. 

Exemplum  fit  proportioaugens  25  &  3  j  Ctr' 
duarum  quintarum,  volo  fciie  quantumfit 
aggregatum  omnium  citra  25-  maximam 
accipio  3J.  vlterio  rem  ad  ij.cuius  diffe- 
rcntia  a  2j.  eft  10.  cum  quo  diuido  625. 
quadratum  ,  exit  62-7-  aggregatum  quanti- 
tatum.  Et  facile  poteft  demonftrari.  Si  quis  Qutji;t 
dicac  in  qua  proportione  func  infinitae  qua- 
titaces  analoga:  cum  12.  qux  iuncla:  cfficiut 
10.  iunge  10.  cum  i2.fit  2  2-duc  22.  in  n. 
fit  2(>4-«  diuide  2^4.  per  10.  exit  z6^  ,  5c 
in  ea  propottione  erunt  illae  quantitates ,  in 
qua  funt  26  — ad  12.  duc  per  5.  fiunt  60. 
&  132.  diuide  per  lz.  exeunt  11.  &  5.  &c 
itaerunt  in  proportione  n.  j.experiaris, 
&  inuenies  ,  &  demonftracur  ex  prioci- 
bus. 

•  Propojitio  decimamna, 

Si  fuerint  aliquot  quantitaces  arithme- 
ticai  omiologae  ,  quarum  excdfus  fic  a?qua- 
lis  minime,  ornnibus  aucem  deficiennbus 
fupplementa  adsequalitatem  maximeadiun- 
gantur  ,  erum  quadrata  omnium  quantita- 
cum  a^qualium  adieclo  rurfus  quadrato  pri- 
mar  cum  eo  quod  fic  ex  minima  primi  ordi- 
nis  in  aggregatum  omnium  quancicatum 
eiufd.ni  trjpla  aggregato  quadiatorura  om- 
nium  quautitatum  primi  ordir.is  paritec 
acceptis. 

Sinc  aliquot  quanciiaces  a  b  c  d  e  f  g  h  in  Cgt' 
concinua  proporcione.  Arithmecica  dtfpo- 
fics  ica  vc  minima  earum  quae  fic  h,  fit 
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?equalis  differencis:  quantitatum  fecundum 
©idinem  difpofitarum  ,  velut  diftvrentia  a  5c 
b  ,  &  b  &  c,  &c  c  &  d  ,  &  ita  de  aliis,  ad- 
dantur  autem  fupplementa  fingulis  harum, 
quae  finti  k  1  m  n  o  p  ,  ita  vc  omnes  fiaut 
«quales  cum  fuis  fupplementis  ip/i  UttMC 
a  maiori.  Eftque  idem  ac  fi  elfent  aiiquot 
quantitates  „  &  diuiderentur  fingulr  fecun-* 
dum  numerum  illarum ,  fi  quatuor  inqua- 
tuor  partcs  a?quales,  fiquinquein  quinque, 
fi  decem  in  decem,  earatione  vt  vltima  di- 
uideretur ,  vbi  eft  finis  primsep  artis^penul- 
tima  vbi  eit  finis  fecunda?  pattis,  antepe- 
nultima  vbi  eft  finis  tercisr,  &  fic  deafiis. 
Vocabo  ergo  primas  quanticaces  propofitas 

a  b 
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Propofitio  14. 
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abcdef g  h  quaftfcitates  primi oriinis,fed 
quantitates  aequales  qua:  conttanc  ex  quan- 
titatibus  primi  ordinis ,  &  fupplementis  , 
appellabo  quantitaces  fecundi  ordinis  :  ex 
quo  patet  quod  prima  quantitas  erit  ex 
vctoqueordine  ,  quia  non  eft  diuifa  ,  reli- 
qux  omnes  difterunc-,  quantitates  vero  quas 
adiunxi  nominabo  fupplementa,  &  funt 
vna  minus  quam  quantitates  ordinum  :  vt 
f!  quantitates  ordinum  finc  o6fco ,  erunt  fup- 
plemcnta  feptem  ,  &  fiquantkatesordinu  , 
eilent  feptem  eflent  fupplementa  fex  ,  quia 
inter  fupplcmenta  non  adnumeratur  quan>- 
titas  indiuifa.  Erunt  ergo  fupplementa  i  k 
I  m  n  o  p  ,  quz  tanto  erunt  rnaiora  quanto 
quantitatcs  primi  ordinis  funt  minores,  8c 
contra  tanto  maiora,  quarto  quantitates 
primiordinisfnnt  maiores,  quantitates  au- 
tem  fecundi  ordinis  appellabuntura,b  i,ck, 
d  1,  e  m,  f  n,  g  o,  8c  h  p.  Hxc  volui  pluribus 
agere,  vt  dilucidior  effet  propofitio,  qune 
licet  non  lit  difHcilis,  eft  tainen  confufa 
valde  propter  raultitudinem  quantitatum 
8c  ordinum.  Dico  ergo  quod  aggregatum 
quadratorum  quantkatum  fecundi  ordinis 
primoquadrato  bis  repetito,  feu  vno  addito 
cum  eo  quodfii:  exminima  in  aggregatum 
quantitatum  primi  ordinis  eft  triplum  iag- 
gregatoex  quadratis  omnibus  quantitatum 
eiufdem  primi  ordinis,  Sc  vt  res  exemplo 
facilius  innotcfcat ,  fint  quantitates  primi 
ordinis  8.7.6.5.4.3.2.1.  quorum  qiiadrata 
fint  64.  49.  36.  ij.  t6.  &  o.  4.  Sc  1.  quae 
iun&a  faciunt  204.  dico  quod  fi  fumamus 
quadrata  omnium  quantitatum  fccundi  or- 
dinis ,  qu£c  funt  o6ties  64.  8c  eis  addideri- 
mus  vnum  quadratum  ex  his,  vt  fiant  no- 
uies  64.  &  erunt  556.  fimul  iuncta  6c  eis 
-addamus,  quod  fit  ex  1  quantkate  minima 
primi  ordinis  in  36.  aggregatum  quantita- 
tum  omniumprimi  ordinis,  &  efttale  pro- 
ductum  36.  vt  fiat  totiim  6iz.  quod  tale 
612,  eft  triplum  2  04.  aggregati  quadrato- 
rum  primi  ordinis  vnius  demonftratio  hxc 
eft.  Quia  ex  quarta  fecundi  Element.  Eu- 
clidisfingula  quadrata  quantitatum  diuifa- 
rum  fecundi  ordinis  conftant  ex  quatuor 
partibus  quatum  dux  funt  quadrata  partiu, 
reliqua: duae  funt  produ&a  ex  partibus  inui- 
cem  bis,&quia  h  fukarqualisij&p  xqua- 
lis  b  ,  quia  fupplementa  fuerunt  xqualia 
mutuo  quantitatibus ,  Sc  ita  c  arqualis  ©  & 
k  arqualis  g  &  d  ,  aequalis  n  &  1 ,  aequalis 
f,  e  autem  xqualis  m.  Sequitur  ergo"  quod 
quodfumptis  duabus  quantkatibus  fecun- 
di  ordinis  habentibus  fupplementa  mutuo 
sequalia  ipfis  quantitatibus  quod  quadrata 
partium  erunt  dupla  quadratis  primarum 
quantitatum  :  veluti  capio  b  i  fecundam  & 
h  p  vltimam ,  quarum  quadrata  partium 
funt  quadrata  b  &  i,  &  h  &  p  ,  fed  b  eft 
sequalis  p,  &  h  xqualisi.  Ergo  quatuor  qua- 
dratabi  &h  p  funt  dupla  quadratis  b  &  h, 
&  ita  conctudam  de  omnibus  vbi  dux 
quantitates  duabus  comparantur :  fed  in  e 
m  quiaeft  fola  vna  quantiras,  iftud  eft  etia 
clarius ,  quia  quadrata  e  &:  m  funt  dupla 
quadrato  e  foli  eo,  quod  &  m  funt  xqua- 
les.  Igitur  per  demonftrata  ab  Euclide  eiit 
proportioomniura  quadratorum  bi,c  fc>dl, 
Tom.  IF. 


e  m,  f  n,  g  o,  h  p,  ad  quadrata  b  c  d  e  f  g  r»  f  .Elm, 

h  ,  pariter  accepta  proportio  dupla,  at Pr0^  I3" 

vero  addito  quadrato  a  quadratis  b  c  def 

gh,  &  erunt  quadrata  omnium  quantita- 

tum  ,  8c  quadratis  b  i ,  c  k ,  d  1,  e  m,  f  ns 

go,  h  p,  duplo  quadrati  a  fcilicet  femel, 

quia  a  eft  ex  fecundo  ordine  quantitatum, 

&  femel,  quia  hoc  fuit  allumptum  in  Pro- 

blemate.  Sequitur  vt  quadrata  omnia  qua- 

titatum  fecundi  ordinis ,  provt  funt  diuifa 

in  partes  addico  quadfatoa,  fint  dupla  qua- 

dratis  primarum  quantitatum ,  fimul  pari- 

ter  acccptis.  Reliquum  eft  modo  vc  often- 

damus  dupia  illornm  produdtorum  ,  cum 

eo  quodfit  ex  minima  quantitate,  fcilicet 

h   in  aggtegatum  ipfarum  quantitatum 

primi  ordinis  elfe  aequale  quadratis ,  quan- 

titacum  eiufdem  primi  ordinis  pariter  acce- 

ptis.  Conftat  igitur ,  quod  duplum  i  in  b 

eft  xquale  duplo  h  in  ipfum  b ,  quia  h  &  i 

funtxquales ,  cV  duplum  k  inipfumc,  eft 

xquale  quadruplo  h  in  idem  c,  quia  k  eft 

dupla  h ,  &  fimiliter  duplum  1  in  ipfum  d 

eftxquale  fexcuplo,  h ind,  quia  1  eft  tripla 

h,&  ita  procedendo  erunt  illa  dupla  pro- 

du£ta  xqualia  producVis  ex  h  in  ipfas  quan- 

titates  toties  fumptis  quantus  eft  numerus, 

qui  prouenit  duplicato  numero,  fecundum 

quem  h  continetur  in  illo  fupplemento, 

exemplum  voloduplum  produdti  1  in  d  bis, 

fcio  qu6d  fupplementum  1  continet  h  ter, 

duplicabo  tria&  fient  fex  ,  igicur  duplum  1 

in  d  arquale  eft  fexcuplo  h  in  ipfum  d.  Quo 

coliftituto  ,  cum  fuppofitum  fit  produdla 

illa  duplicata  cum  produifco  h  in  aggrega- 

tum  primarum  quantitatum  efife  ^qualia 

quadratisipfarum  quantitatum  ,  igitur  ad- 

demus  produclum  ex  ,h  in  fingulas  quan- 

tkates  produ&is  illis  prioribus ,  &  fietpro- 

dudtum  h  in  a  femel,  in  b  ter,  in  c  quin- 

quies,  indfepties,  in  e  nouies,  inf  vnde- 

cies  ,  in  g  tredecies ,  &  in  h  quindecigs 

xquale  duplo  produ&i  vniufcuiufque  quan- 

titatis  in  fuum  fupplementum  cum  pro- 

dudo  h  in  aggregatum  ipfarum  quantita- 

tum  ,  at  quadratum  a  eft  aequale  produ£to 

ex  h  m  eam ,  quae  talem  habet  proportio-  Llb.  6.ZU> 

nem  ad  ipfum  a  ,  qualem  habet  aad  ip-  Fr6f' I7" 

fum  h  per  demonftrata  ab  Euclide  ,  &  pa- 

riter  de  quadrato  b,  quod  eft  xquale  ei 

quod  fit  ex  h  in  eam  quae  coties  continet  b 

quotiens  b  coatinet  h  ,      ita  quadratum 

c  xquale  eft  ei  ,  quod  continetur  fub  h,  8c 

habente  proportionem  ad  b  eandem,  quam 

b  ad  h,&  fimiliter  de  quadrato  c  &  omnibus 

reliquis,vfque  ad  hipfum-Gratia  ergo  exem- 

pli  quadratum  a,  erit  aequale  producloex  ^ 

h  in  omnes  quantitates  fecundas ,  quia  quo- 

tus  eft  numerus  quantitatum ,  totus  eft  nu- 

merus  fecundum  quem  a  continet  h ,  8c 

fimiliter  quotus  eft   numerus  quantka- 

tum  incipiendo  a  b  ,  <k  quotus  e(i  nu- 

merus  quantitatum  incipiendo  a  c  ,  toties 

b  vel  c  continent  h  ,  8c  ita  dt  aliis ,  qua- 

drata  ergo  omnium  quantitatura  fimul 

jundl:a  funt  xqualia  produdtis  ex  h  in  fin* 

gulas  illarum  toties  fumptis  ,  quoties  illas 

continent  h,  feu  quotus  eft  mimerus  illius 

quantitatis,  incipiendo  ab  h,&numeranda 

verfus  a.   Rurfus  -dico  quod  prodi^um 
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ihukipiicis  cuiuflibet  quantitatis  in  mi- 
nimam  ,  feu  quadratum  eiufdem  quanti- 
taos  aequalc  eft  produ&o  eiuldem  quanti- 
tacis ,  Sc  dupli  omnium  fequcntium  primi 
ordinis  m  ipfam  minimam  quantitatem, 
VeUic  quadracam  a  eft  sequale  produ&o  ex 
h  in  a ,  &  in  duplam  b  c  d  e  f  g  h,  hoc 
aucem  facije  eft  probarc  m  hts  quantica- 
tibas ,  quia  fi  quadratum  a  eft  aequale  pro- 
du&o  h  in  omnes  quancitates  fecundi  gl- 
dinis ,  5c  omnes  quancitates  fecundi  or- 
dinis  fimul  fump^  funt  xquales  ipfi  a,  &c 
djplo  reliquarum  primi  ordinis ,  quia  ta- 
les  quantitates  func  aequales  fms  iupple- 
menus  Ticiflim ,  vc  h  cum  j ,  k  cum  g  ,  f 
cum  l,  e  cjm  m,  ergo  tam  lupplcmenta, 
quam  quancicates  primi  ordinis  lunt  dimi- 
dium  quantitatum  fecundi  ordinis ,  ergo 
duplum  qaanticatum  primi  ordinis  eft  di- 
midium  quantitatum  fecundi  ordinis,  vc- 
rum  de  b  dico  idem  accidcrc ,  quia  qua- 
dratum  b  ,  eft  arquale  proda&o  ex  h  in  b, 
&  in  duplum  rcliquarum  a  b ,  fcilicet  du- 
plttra  cdtfg  h,ic  hoc  cft  oltendere,  quod 
ift*  quantitates  funt  ditmdium  totidem 
quantitatam  rqialium  b>  nam  ceft  mi- 
nnr  b  m  h ,  3c  fupplcrn  jntum  p  quod  efl 
ae  -juaie  ipii  b  ,  ii  tora  h  p  fiac  aequalis  ipfi 

b.  vt  pote  h  q  cric  tpfa  q  dempta  hatqua- 
hs  tpti  c,  crgo  quantitates  primi  ordinis 
femper  fum  aeqoales  fupplementis  noa 
vcrs ,  fed  piions  quantitacis  affumptse,  feu 
in  camparacionc  ad  illam,  quadtatum  igi- 
tur  b  eft  «equale  prodn&o  ex  h  in  b,  & 
in  duplum  c  d  c  f  g  h,  Sc  firriiliter  per 
eadem  ,  quadratum  c  ett  aequale  produ£to 
ex  h  m  c  ,  Sc  in  duplum  d  c  f  g  h,  ScC\c 
de  aliis,  Habemus  ergo ,  quod  quadraca  a 
b  c  d  e  f  g  h  fimul  iun&a  funt  aequalia 
prod udto  ex  h  in  a,  &  in  duplum  refi- 
quarum,  Sc  ex  h  in  b,&  induplum  reliqua- 
rum  fequencium,  Sc  produ6to  ex  h  in  c  fe- 
mel,  &  in  duplum  fequentium  vfque  ad  h, 
6c  ica  de  reiiquis,  hoc  cnim  eft,quod  nuper 
dcmonftrauimus.  Anteaquoquc  dcmonftra- 
tum  eft  ,  quod  duplum  b  in  i,  c  in  k,din 
1,  e  in  m,  f  in  n,  g  in  o,  h  in  p,  cum  pro- 
du&o  h  in  aggregatum  abcdefgh 
crat  aequalc  produclis  ex  h  in  a  femel,  &  in 
bter ,  &  in  c  qunquies ,  in  d  fepties,  in  e 
nouies,m  fvndecies,ing  tredecies,infeipfam 
hqumdecies,  detracliis  ergo  pcr  ordinem, 
quodfir  ex  h  in  a  ab  vtroque  aggregato ,  $C 
cx  h  in b  c  de  f  g  h  bis  relinquetur  ex  vna 
parte,  quod  fic  ex  h  in  b  femel  cum fuis  dur 
piicatis  fequentibus ,  Sc  in  c,  &  in  d,  &  in 
reliquis  paricer  conduplicatis  fuis  fequenti- 
bus  ex  altera,  q  lod  6c  ex  h  in  b  femel,  in  c 
ter,  in  d  quinquies,  in  e  feptiss ,  in  f  nouies, 
in  g  vnd^cies,  in  h  tredecies,  decra&is  ergo 
mrius  quod  fit  ex  h  in  b  femel,&:  ex  h  in  c 
d    fgh,  bis  relinquetur,  quod  fit  ex  h  in 

c,  5i  duplo  fequentium  ,  8c  d  &  duplo  fe- 
quentium,  ^  e  &  aliarum  pariter:&  ex  alia 
parcc*  qaod  fic  ex  h  in  c  feftiel ,  St  in  d  cer, 
&  in  e  qumquies ,  in  f  fepties,  in  g  nouies, 
in  h  vnd^cies-  Ab  his  rurfus  detra<5cis,quod 
fit  ex  h  in  c  femel ,  &c  in  fequentes  bis  re- 
lin  uecur  h  in  d  emel  ctim  fuis  fequen- 
tibusTaiSiftc  inc  femei  cumfuis  fequenubus 


&c  in  f,  6c  in  g  &  in  h  paviter  s  fic  ex  alia 
parte,quod  fic  ex  h  ind  femel,in  c  ter,f  quin- 
quies,  g  fcpties,  h  nouies ,  *b  his  rurfus  de- 
traho,  quod  fit  ex  h  in  d  femel,&  infequen- 
tes  bis,  relinquetur  ex  vna  parte,quod  fit  ex 
h  in  e  f  g  h  cum  dupio  fequentium  ex  alia, 
quod  fic  ex  h  in  e  femel ,  f  cer,  g  quinquies, 
h  fepcies,  Sc  fimilicer  ab  his  detradis  ,quod 
fit  cx  h  in  c  femel,  Sc  bis  in  fequcntes,re- 
linquetur  cx  vna  parte,  quod  fit  ex  h  in  f 
femel ,  8c  in  g  h  bis ,  &  in  g  fcmel ,  &  in 
h  bis,  $c  in  h  femel ,  &  ex  alia  ,  quod  fit 
ex  h  ln  f  femd ,  in  g  t=r,  in  h  quinquies. 
Icerum  detradis,  quod  fit  ex  hin  f  femel, 
&  in  g  h  bis  communiter  rclinquetur,quod 
fit  ex  h  in  g  femel ,  &  in  h  bis ,  &  in  h  fe- 
mel ,  &  ex  alia  parte  quod  fit  cx  h  in  g  fe- 
mel,  &  ex  h  in  h  ter.  Sed  ifta ,  qu«  reli- 
tta  funt  iam,  manifeftc  aequalia,  ergoetum 
prima  aggregata  ab  inido  fuere  sequalia, 
ergo  Zc  xqualia  illts  quadraca  a  bc  d  e  f  g 
h  his ,  quae  fiunt  ex  h  in  eafdem  quantita- 
tes  cum  duplo  produdi  b  in  i ,  c  in  k,  d 
in  I,  em  m ,  f  in  n,  gin  o ,  h  in  p,  fcd  iam 
Iiis  quadratis  a  bcdc  fg  h  demonftrata 
funt  efle  dupla  quadrata  h  p  ,  g  o,  f  n ,  e 
m,  d  I,  c  k,  b  i  ,  cum  duplo  quadrati  a,  er- 
go  quadrata  omnium  quantitatum  fecun- 
di  ordinis  cum  quadiatoa  rurfus  rcpecito, 
&  produdo  h  m  aggregacum  q  iancicarum 
primi  ordinis  funt  cnpla  quadratis  quanti- 
tatum  primi  ordinis  paricer  accepcis  quod 
fuit  propofitum ,  &  fuu  Archimedis  in  U- 
bro  de  lineis  fpiralibas ,  &c  ego  adieci  hic 
propcer  modum  djmonftrandi ,  qui  cftele- 
ganciflSmus ,  &  procedic  ex  princtpiis  Ari- 
chmecicis ,  &  diuerfis  k  comnunibus ,  6c 
ideo  non  reuoluicur,  vt  (olent  rehquae  qua> 
fliones, 

Propofitio  vigejim*. 

Cum  fuerint  quatuor  quantitares,fuerit- 
quc  fccundaaequalis  tertis,  autpnmaesqua- 
hs  quarta: ,  crit  proportio  primie  ad  quar- 
tam,  aut  tcrtie  ad  fecundam  produda  ex 
proporcionibus  primas  ad  fecondam  6c  ter- 
tiae  ad  quarcam. 

Cum  enim  quantitates  hae  non  fuerinc 
aequaIes,conftat  per  fecundam  harum,quod 
proportio  primx  a.d  quartam  producitur  cx 
proportione  primse  ad  fecundam ,  fecundae 
ad  cerciam,  &  tertiaead  quarcam :  ergonon 
exfoiis  proportionibus  primcj  ad  fecun* 
dam,  &  tertiae  ad  quarcam  ,  6c  fimiliter  ex 
prima  harum  proportio  primae  ad  fecundam 
&  terciae  ad  quartam  ptoduennt  proporcio- 
nem  produ£li  primx  in  fecundam  ad  produ- 
6lum  tertia:  in  quartam.  Ec  in  mulciplica- 
tione  proportio ,  qua:  folec  efle  incer  produ- 
Sta.  illa  ,  &  eft  quafi  duplicaca  eft  inter  rp- 
fas  quantitates.  Sint  igitur  quanritates  a  b 
c  d ,  Sc  fit  b  acqualis  c,  ponantur  ergo  re&> 
ordine  ab c  d4eritque proponio  a  ad d  pro- 
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du&a  ci  proportionibus  a  ad  b ,  b  ad  c ,  & 
c  add,  producantur  igicur  ex  proportioni- 
bus  a  ad  b,c  ad  d,  proportio  c  ad  f ,  erit 
igitur  proportio  c  ad  f ,  fi  multiplicetur 
pcr  proportioncm  b  ad  c  eadem  qux  prius> 
&:  produ&a  iam  eft  eadem  ei ,  qux  eft  a 
ad  d ,  ergo  porportio  a  ad  d  eric  producta 
ex  proportionibus  a  ad  b ,  c  ad  d  per  pri- 
mam  propofitionem.  Quod  vero  diximus 
de  prima  &  quarta  fi  fint  xquales,  manife- 
ftum  eft ,  quod  res  redi  t  ad  idem  folum 
tranfmutato  ordine ,  vt  tercia  ,  &  quarta 
pixmittautur  primx,  &  feeundx,  Hxcigi- 
tur  propofitionihiJ  aliud  innuicquam  quod 
in  hoc  cafu  productio  ,  qux  folet  fieri  ex 
tribus  proportionibus  fiat  ex  duabus  tan- 
tum. 

Propofttio  vigeftmaprima. 

Cum  deculfacim  duda  fuerit  prima  in 
quarcam ,  5c  fecunda  in  tertiam  ,  produ- 
ftumque  primx  in  quartam  diuifum  fue- 
ric  per  productum  fccundx  in  tertiam  erit 
proportio  primx  ad  fecundam  diuifa  per 
proporcionem  tercix  ad  quartam.    E  fimi- 
literincerpofita  omiologa. 
€t_     Pdmum  exponamus  fecundam  partem, 
'  '  fic  proporcio  a  ad  b ,  quam  volo  diuidere 
pcr  proportionem  c  ad  d  ,  facio  e  ad  b,  vt 


c  id  d,  erit  ergo  per  fecundam  harum 
proportio  ad  b  produ&a  ex  proportione  a 
tit.  io.fet.  aj  c  ,  &  e  ad  b ,  quarc  ex  a  ad  e,  & c  ad 
4 ,  ergo  diuifa  proportione  a  td  b  per  pro- 
portioncm  c  ad  d  cxit  porportio  a  ad  c,Sc 
hic  eft  fecundus  modus.  Primus  autein 
modus  ducatur  a  in  d  &  fiat  f,  5c  b  in 
c  &  fiac  g ,  dico  proportione  f  ad  g  efle 
prouentum  proporcionis  a  ad  b  >  diuide 
per  proportionem  c  ad  d,  ducatur  igitur  c 
in  f  &  fiac  h  ,  &  d  in  g  &  fiac  k ,  quia 
igicur  h  producitur  ex  c  in  f ,  &  f  produ- 
cicur  ex  a  in  d,  ergo  h  producetur  ex  pro~ 
dudo  c  in  d ,  in  a,  &  fimiliter  quia  k  pro- 
ducitur  ex  d  in  g  ,  &  g  producitur  ex  b  in 
c  *  ergo  k  producctur  ex  c  d  in  b ,  ergo 
cx  c  d  in  a  fit  h,  ex  c  d  in  b  fic  k  eric  a 
ad  b  vt  h  ad ,  k  igirur  ex  prima  harum 
cUm  ex  c  in  f  producatur  h,  &  ex  d  in  g 
k,  8c  dicatur  produci  proportio  h  ad  k  ex 
proportione  c  ad  d,  &  f  ad  g ,  &  propor- 
tio  h  ad  k  fit  eadem ,  quac  a  ad  b,  crgo 
proportio  a  ad  b  producitur  ex  c  ad  d, 
&  f  ad  g ,  ergo  diuifa  proportione  a  ad  b 
■  prodibit  proportio  f  ad  g  ,  quod  fuit  pro- 
pofitum. 

Tropofitio  vigifimafitunda. 
Cum  fucrit  proportio  primx  ad  fecuc- 


dam  maior  ,  quam  tertix  ad  quartam , 
crit  confufa  cx  his  maior  quam  certixad 
quarcam  ,  minor  aucem  quam  prtmce  ad 
fecundam. 

Sic  proportio  a  ad  b  maior  quara  c  »«t  Cows 
d,  dico,  quod  confttfa  cx  a  c  ad  b  d  eft 


«  e 

I  

b 


nuier  ,  quam  c  ad  d ,  ec  minor  quam  a  ad 

b,  vt  enifn  e  ad  d  ita  fiac  e  ad  b ,  eritque 

per  tertiam  decimam  harum  e  c  ad  bd  per  i&.pen 

confufa  minor  quam  a  c  ad  b  d,  nam  e  eft 

minor  a ,  quia  proportionem  habent  mi- 

norem  ad  b  quam  a  eo  qu&d  e  habet  pro- 

portionem  ad  b  ,  quam  c  ad  d,  qux  autem 

c  ad  d  minor  ,  quam  a  ad  b>vt  fuppofitum 

eft  ,  igitur  e  c  ad  b  d  minor ,  quam  a  b  ad 

c  d  >  e  b  autem  ad  e  d  eft ,  vt  demonftra- 

tum  eft  qualis  c  ad  d  ,  ergo  c  ad  d  minor, 

quam  confufa  a  b  ad  c  d ,  quod  eft  fecun^ 

dum  per  idem  probabitur  ,  &  primum  po- 

fita  f  add,  vt  a  ad  b,  eritquc  a  maiorc,igi* 

tur  maior  proportio  a  f  ad  b  d ,  quam  a  c 

ad  b  d,  fcd  a  f  ad  b  d,  vC  a  ad  b  per  eandem 

tertiamdecimam  huius  ergo  proportio  con- 

fufa  a  b  ad  c  d  cft  minor>  quam  a 

ad  b.  , 

Troffiti»  vigejitrMtirtiA, 

Omnis  motus  naturalis  ad  locum  fuurri 
eft:ideo  pcr  reftam  lineamfit. 

Motus  naturalis  eft  vt  conferuetur  cor-  c»r0 
pus ,  &  conueniat  locus  corpori,  igitur  fit 
adfuumlocum-  Locus  iutem  dicitur  in 
comparatione  ad  vniuerfum.  ideo  omnis 
motus  naturalis  eft  a  centro  mundi  furfum, 
vel  ad  centrum  deorfum.  Et  quia  quanto 
nacura  celerius  fuum  finem  poteft  alfequi 
{  quia  finis  bonus  eft  aiiter  non  illum  ap- 
peceret )  eum  quxrit,  cum  fit  fapientiiTima: 
vic*  miniftra:  at  lineareaa  breuiffiiaa  eft  ^ 
Euclide  tefte  a  ponfto  ad  puncrum  igicur 

priml  Ehmi 

omnis  rootus  naturalis  eft  fuifum  aut  deor- 
f*m  per  reclam  lineam- 

Prapefitio  vigtfimaqtidrta. 

Omnis  motus  circularis  «oluntarius  eft. 

Sic  motus  in  circulo  fett  per  clrcuiumin 
orbe  cuius  fit  cencrum,fic  c  mundi  centram 
igicur  i  ex  diffinicione  circuli  tantum  difta- 
bit  a  ,?quantum  b  ab  ipfo  c  :  fed  in  mom 
naturali  per  prxcedentem  neceife  eft ,  vt re- 
&sl  feratur  ad  c  ,  vel  recedac ,  igicur  motus 
a  eft  voluntarius  ,  non  naturalis ,  nam  fi 
violentus  effet ,  non  elfet  perpecuus.  Om- 
niaergo  aftra  feruncur  circa  cencrum  mun- 
di,  Sic  modo  rota e  f  g>  dico  e  non moue- 
rimot»  circulari  nam  linea  e  c  longior  cft 
g  c,  ergo  ie<Sta  mouctur  ad  centrum  non 
circa  centrum.  Iodicio  etiam  id  eft  : 
quodfi  in  e  ponatur  ■fcuftum  aliquod  infr 
gne  plumbi  in  mottt  ad  g  per  f  defcendet 
raptim:ac  dum  ex  gine  magnacum  dU" 
Rt    4  ficultate 
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ficulute ,  igitur  raotus  hic  non  eft  natura- 
lis,  nec  circulari  s  nihil  etiam  hoc  roodo 

.  fponte  mouetur.  Sed  cum  non  rooueatur 
per  re&am  naturaliter  ,  nec  e,quidiftans  a 
centro  per  circulum  relinquitur,  vt  mouea- 
tut  motu  violento,  aut  mifto  ,  fed  non  ex 

•  voluntario,  cum  nulio  modo  moueatur 
aequidiftans  a  centro  ,  fed  femper  ab  e  li- 
neas  ad  centrum  fiant  breuiores ,  licjuet  efle 
motum  violentum  :  autmiftum  ex  naturali, 
&  violento. 

Tropojitto  vigefimAtjuinta. 

Cor\  Tres  funt  motus  omnino  fimplices  natu- 

raliSj  voluntarius  &  vi'olentus. 

Tres  iunt  modi  quibus  polTunt  moueri 
jn  comparatione  ad  centrum  fcilicet  velre- 
6ta  cum  centro,  vel  asquidiflando  a  cehtro, 
vel  neutro  modo,  igitur  tres  motus.Rurfus 
vel  a  principio  interiore  non  intelligente, 
&  eft  naturalis  ,  vel  inteJligente  &  eft  vo- 
luntarius:  vel  exteriore  &  eit  violentus.Harc 
autem  duufio  efl:  folum  propria  nonprima. 
Nam  eft  violentus  inrefta  adcentrum:ideo 
omnis  ,  qui  non  eft  in  recla,  ad  centrum, 
nec  aequidiftat  ,  violentus  eft  :  non  tamen 
omnis  violentus  eft  extra  re£tam.  Attra- 
dlio  autem,quae  fit  ob  raritatem  corporum 
feu,  vt  dicunt,  a  vacuo,  violenta  eft  non 
naturalis  nifi  ratione  finis ,  nQn  agentis. 
Sunt  enim  quatuor  genera  motus  violenti 

KPhf.c.i.  ab  Ariftotele  pofita  ,  ve&io,  tra£tio,puI- 
fio  ,  &  volutio  :  quanquam  his  non  opus  fit 
in  demonftratiua  fcientia  conftat  enimvo- 
lutionem  extradtione ,  &  pulfione  apud  il- 
lum  confiftere. 

Propoftio  vigefma. 

Motus  ergo  compofiti  quatuor  neceifa- 
rio  funt  fpecies. 

Sitantum  funt  tres  fpecies  fmplicium, 
conftat  ratione  Arithmetica  qaatuor  efle 
compofitorum.  Difquiramus  ergo  an  fint 
naturaliter  tot  fpecies  ,  forfan  enim  repu- 
gnabit  aliquis  alicui.  Porro  videarous  pri- 
mo  ,  quot  fint  violentorum  fpecies  :  Prima 
erit  cum  non  fecundum  re&am  lineam  fue- 
rit  :  nec  a  centro  aequidiftantem.  Secunda 
'  cum  fuerit  fecundum  re&am ,  fed  non  ad 
cei.trum.  Tertia  cum  fuerit  in  re£b  ad 
ceritrm,  fed  contrario  raodo  ,  velut  teira; 
furfum.  Quarta  cum  in  re&a  adcentrum 
fecundum  natuum ,  ied  non  a  principio  na^ 
turali.    Yelut  cum  qr.is  proijcit  Japidem 


re&a  in  terram  c  turri  violentius ,  quam 
ille  fua  grauitate  defcenfurus  eflet.  Hic  igi- 
tur  motus  eft  compofitus  ex  naturali ,  & 
violento.  Animalium  autem  motus  volun- 
tarius  eft  ,  cum  fit  a  prineipio  interiore  co- 
gnofcente  :  &  fic  quatenus  a  principio  in  li- 
nea  circulari  «equaliter  diftante  a  centro:fed 
quia  obftat  grauitas,  ideo  miftus  eft  ex  na- 
turali  ,  &  voluntario.    Sed  circularis ,  & 
violentus  foli  efle  non  poflunt  :  nam  vio- 
lentus  eft  neceflario  in  corpore  graui  aut 
leui ;  fed  omne  corpus  gtaue  aut  leue,  cixxi 
mouetur,  naturaliter  mouetur  faltem  in  fi- 
ne  :  &  per  totum  motum ,  motu  occuko, 
qui  maximc  in  hoc  libro  dignus  eft  confi- 
deratione ,  igitur  motus  voluntarius,  &  vio- 
lentus  non  poflunt  efie  fimul  foli.  Erunt 
ergo  fecundum  naturam  tantum  tres  fpe-  * 
cies.  Velut  cum  quis  fcandit  ,  aut  falif.Eft 
enim  motus  naturalis  faltem  in  fine,  &  vo- 
Iuntarius,  &  violentus.    Si  quis  autem  ve- 
lit  violentum  cum  voluntario  copularedice- 
mus  conftare  eam  compofitionem  in  initio 
faliendi.  Motum  autem  occultum  vocamus 
grauitatem  aut  leuitatcm. 

Propoftio  vigefmafeptima. 

Motus  voluntarius  eft  in  loco  :naturalis 
ad  locum  '•  violentus  ex  loco. 

Hxc  eft  tertia  differentia  primarum  fpe- 
cierum  motuum,  voluntarius  fit  manente 
corpore  toto  in  eodem  loco  ,  ideo  proprius 
eft  caslo  ,  corpora-  autem  animalium  ineo- 
dem  Joco  feruntur :  quia  in  eodem  orbe  na- 
ta  redire  ad  proprium  locum.  Et  ideo  vt 
dixi ,  eft  motus  miftuF  ex  naturali ,  &  vo- 
luntario  >  qui  fi  pcr  fe  fieiet ,  non  fatiga" 
iret  mobile,  cum  ex  vtroque  principio  ab 
interiorc  vi  proccdat.  Sed  quiaflt  permu- 
fculos  ,  qui  trahuntur  :  hic  autem  motus 
eft  violentus  ,  idco  per  confequentiamfa- 
tigat.  Qui  ver6  naturalis,  eft  vt  re- 
deat  corpus  ad  fuumlocum  ,  igitur  natu- 
ralis  eft  ad  locum.  Sed  violenti  finis  eft, 
vt  protrudatur  ex  loco  in  quo  eft,  non 
habens  certum  ficem,  licet  enim  qui  tra- 
hit ,  ad  fuum  locum  trahat ,  non  tamen 
ad  locum  mobilis. 

Propofuio  vigefirna  oBoua. 

Motus  quilibet  naturalis  aut  violentus  in 
aJiquo  medio  fit. 

Cijm  vacuum  non  dear,  &  omnismo- 
tus  naturalis  fit  ad  locum,  ck  violentusex 
loco  per  piaecedentem  ,  igitur  cum  nonflt 
in  medio ,  vacuum  erit  in  aliquo  corpore, 
velat  aere,  aqua,  igne,  ligao. 

Profofnio  vigefimanoxa. 

Omnis  motus  voluntarius  a^qualis  ed 
femper  :  fimpliciter  etiam  quilibei:  alius 
motus. 

Motus  voluntarius  non  habet,  qu6dfa«c 
tiget,  &  fumma  perfedio  eft  squalitas ,  & 
naturaqua?  mouet  non  debilitatur,  igitur 
perpetuo  perfeuerat  aequalis,  nequc  enim 
eft,  vt  dixi,  per  medium  corpus.  Naturalis 

quoque 


ttr. 


Cor. 


Cor. 
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quoque,  Sc  violcntus  cum  ratione  propor- 
cionis  moucntis  fupra  mobile  per  fe  non  va- 
rientur,  Sc  ab  acquali  proportionc  arquahs 
veJocitas  proueniat,  igitur  natura  tales  mo- 
tus  funt  acquales ,  nam  in  vtroque  mouens, 
mooet  fecundum  vltimam  fuam  vim. 

Propofitio  trigcfima. 

In  omni  corpore  mobili  in  medio ,  par- 
tes  medi)  rcfiftunt  obuia;  ,  aiia:  impel- 
lunt. 

Sitmobile  acni  partes  fubiaceant  re&a: 
b,  cv.  lit  graue.  Ec  patet  nc  diuidatur  b 
refiftere  ,  cum  autem  fuperauerit  partes  b 
defcendunt  ante  a ,  Sc  trahunt  partes  c  &  d 
adhxrentes  fccum  ,  atque  ita  e  c  d  f  adiu- 
Uant  ad  defcenfum  partes  etiam  laterales 
g  Sc  h  cum  atranfit  in  b,ne  dctur  yacuum, 


a 


cc 


4f- 


tranfeunc  in  k  veloci  motu,ergo  propellunt 
a  maiore  impetu  infefius. 

Ex  quo  patet ,  qucfd  In  omni  motu  na- 
turali ,  vel  vioiento  fit^  augumentum  velo- 
citatis  ab  initio  faltem  vfque-  ad  ali. 
quid.  / 

Et  ideoetiam  bellicae  maehirjac  cuiufcun- 
que  generis  certam  exigunt  diftantiam ,  vt 
violentius  feriant. 


Propofitio  trigefimdprimtt. 

Omnis  motus  naturalis  in  acquali  medio 
validior  eft  in  fine,  quam  in  principio:  vio- 
lcntus  contra- 

Cumcnim  ex  praecedenti  augeantur  fem- 
pcr  ob  medium  ,  &  caufa,  qu£e  mouet ,  fic 
perpccua ,  Sc  a  principio  accerno ,  quodper 
dicl*  arquaiicer  mouec  ,  igitur  motus  ille 
fiec  velocior  in  fine  quam  in  alia  partetcm- 
poris.  In  violento  autem ,  ciim  perueniat 
ad  finem  definit  vis  illa  neceflario,  qu^ 
if.Tropof.  mouet ,  &  fuperatur  a  vi  nacurali,  quar  mo- 
uec  in  contrarium ,  igitur  antequam  ceftet 
motus  fiec  tardiffimus  in  fine. 

Exquo  patet,quod  motus  quadrifaviam 
mifti  dicuntur,  aut  fpecie,  vt  ciim  quis  ia- 
cit  lapidem  e  turri :  vel  ex  occulto  natura- 
li ,  Sc  violento  manifelTo  :  velut  cum  quis 
iacit  Iapidem,  Sc  delcendit  poftmodum  ex 
binc  motu  vtroque  manifefto,  fed  ex  a 
in  b  matu  violento 
manifefto,&.  natura- 
li  occulto :  vel  ratio- 
nemedij,&:  hoc  mo- 
do  omnis  motus  na- 
turalis  etiam  non  fo- 

Inm  violentus  eft ,  miftus  ex  proportione 
virtutis  mouentis,  cummotu  medij,  adme- 
diurn  ipfum  ,  vel  fi  violcntus  fit  ex  propor- 
tionc  virtutis  motientis  3  &c  medij  ad  mo- 


Ccr. 


A 
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biie,  ac  mcdium  ,  quod  refitt.it.  Qtiarto 
ex  motibislmperfeeliis  rutura  fua>  &'  non 
eft  vera  miftio  ,  &  iioc  apparet  in  moti- 
bus  voluntariis  animalium  ,  qui  non  func 
neque  aequales ,  neque  perfc&e  circa  me- 
dium  ffed  funt  potius  fimiles  voluntariis. 
Ec  ideo  demonftrationes  illac  Ariftotelis  quo- 
ad  vfum  nihil  iuuant  nos. 

Propofitio  trigefimafcctmda. 

'■  Omne  mobile  naturaliter  motum  ,  feu 
violcnter  velocius  mouetur  in  medio  rario- 
re ,  qui  m  denfiore.  Maior  quoque  eft  pro- 
portio  finis  motus  in  corporc  rariore  ad  fi- 
nem  motus  in  corpore  denfiore,quamprin- 
eipij.  In  violento  autem  celcrius  perue- 
nicc  ad  fiuem  metus  in  corpore  den- 
fiore. 

A  mobile  moueatur  in  b  medio  rariore, 
&.  in  cdenfiore  igitur  bminus  refiftit,  quam 
c  &  magis  adiuuat,  quia  ve- 
lccius  mouetur :  igitur  duplici  A 
^de  caula  a  mouebitur  velociiis  b 
in  bquamin  c  :&  quiaper  cor-  d 
rcbtium  rrigefima:,  &c  prtece-  1  - 
dentis  proportio  finis  (  vbi  ] 
arqualitcr  moueantur )  ad  fua  principia  ma- 
ior  erit  in  d,  quamin  e,ergo  per  demon- 
ftrataa  Campano  po/itad  pnma,b  fecunda, 
e  tcrtia1,  c  quarta  *  maior  eric  proportio 
d  ad  e,  quam  b  ad  c  quod  fuit  propofitum 
in  naturali. 

Propofitio  trigefimatmia. 

Omnia  Juo  mobilia  xqualis  vndique  rna' 
gnitudinis,  quseKquali  in  tempore  sequaha 
fpatiapercranfcunt  in  diuerfis  fubftantia  me- 
diis,  necefte  eft,  vt  fic  ponderis  ad  pondus, 
quemadmodum  medij  ad  medium,  propor- 
tio  duplicata.  • 

Sintduo  mobilia  a  Sc  b  magnitudine,  & 
forrna  omnino  pana,  &  fmt  mediac  Sc  d, 
exempli  gratia  :  Sc  pertranfeant  acquale 
ipacium  in  vtroque  in  eodem  tempore  ,  e 
dico  proportionem  ponderis  b  ad  pondus 
a  efte  duplicatam  ei  quc,  eft  raritads  caa  ra- 
ritaccm  d.  Qiu"a  enim  feruutur  a:quaUter, 
nam  in  ^quali  tempore  ,  feu  eodem  squa- 
lia  fpatia  pertranfeunt ,  eric  proportio  po- 
tentiae  acum  fuoauxilio  adid,  quod  rcri- 
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ftit  ex  c  vt  b  cum  fuo  auxilio  ad  io,quod  re- 
fiftic  ex  d  ,  ptrmutando  igitur  d  ad  c,  vc  B 
ad  a,fed  c  ad  d"proportio  raritatis  duplicai 
aclcionem ,  tum  minus  refiftendo ,  tum  ad- 
iuuando  motum  a  ,  igitur  proportio  diffe- 
rentiae  motus  eft  duplicata  proportioni  rari-, 
tatis :  fed  propbrtio  motus  eft  equalis  pro- 

portiohi 
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frim*  ex 
C»m>ano. 


478       Propofitio  17.&18. 


•ortioni  ponderis  viciuim  pcr  vigefimam- 
fexcam  fexti  Elementorum  b  ad  a,  igitur 
proporcio  b  ad  a  ponderis  eft  duplicata  ei, 
quse  eft  rariiacis  c  ad  raritatem  d. 

Schohvm  Primvm> 

Nc  tamen  fine  exemplo  intelligas  hanc 
dupitcatam  rationem ,  proponatur  c  rari- 
tas  quacuor,  d  vnum  a  pondus  duodecim 
librarum,  tunc  c  refiftic  folum  ex  quarca 
parte ,  &  efficic  a  quadruplo  maioris  a&io- 
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nis ,  fcilicet  vt  quadraginta  o£to ,  tota  igi- 
tur  proportio  ,  qua  mouebitui  a  in  c ,  erit 
cencrum  nonaginta  duorujn  >  &  hoc  diui- 
demus  per  d,  quod  eft  vnum ,  exibit  pon- 
dus  b  centum  nonaginta  duo.  Proportio 
igitur  b  ad  aeft  fexdecupla,  &  hjrc  eft  du- 
piicata  quadruplac  raritatis  c  ad  rarita- 
tem  d1. 

Quod  fi  quis  neget  tantundern  augere  c 
a&ionem  a ,  quanto  minus  refiftit ,  fed  auc 
magis  aut  minus,  &  fit  proportio  b  ad  a 
dophcataipfi  f,  dico  f  eile  proportionemc 
ad  d,  nam  proportio  b  ad  a  eft  veiut  a£io- 
nis  c  ad  d  per  dccimam  fextam  fexti  clemen- 
torum,  ergo  ex  auxilio  c  in  proportionem 
a  ad  c,fit  proportio  b  ad  a ,  fed  ex  f  in  fe  fic 
proporuob  ada  ex  diffinitione  proportionis 
duplica-^  S<:d  exduabusproporcionibusa  ai 
c,&  a&ionis  ex  c  ad  a  producirur  proportio  b 
ada,iguurper  decimam  teptitnam  fexti  Ele- 
memorum  proporti ->  c  ad  d  eft  media  inter 
proportiones  a  ad  c,&  aclionis  ain  c,  quare 
aequalis  f,  igitur  proportio  b  ada  duplica- 
ta  ei ,  quac  cft  c  ad  d  quod  erat  demon- 
ftrandum. 

ScHOtl  VM      SECVND  VM. 

Si  autem  media  fuerint  diuerfarum  ratio- 
num  ,  vt  aqua,  &c  aer  non  demonftrat  ar- 
gumentum  ,  quia  pondera  inter  fe  non  fer- 
uant  rationem.  Nam  lignum  centuxn  Hbra- 
rum  cx  fabcis  arbore,  non  magrs  dcfcendit, 
quam  ligruim  libra:  vnius.  Ide6  nec  in  com- 
paratione  ad  medium  aeris. 

Tropofitio  trigefimaquarta. 

Proportio  corporis  cubi  ad  fuam  fuper- 
ficiem  quadratam,  eft  velut  eiufdem  fuper- 
ficiei  ad  Iacus ,  eiufdem  veio  ad  mona- 
dem. 

Sit  cubus  a  b  c  eius  quadrata  ,  fuperfi- 
cies  acj  latus  a  b  ,  monas  d ,  dico  eas  ef- 
fe  inuiccui  analogas.  Quia  enirn  propor- 
tio  a  b  c  ad  a  c  cft  ,  vt  quoties  alfumituc 
a  c  in  a  b  c ,  &  totics  etiam  aflumitur  a  b 
ita  a  c  ex  diftinitione  Euclidis  fecuudo  Lle- 
mencorum ,  fi  ergo  monas  eft  in  conci- 
nua  proportione  ,  habeo  intentum :  fi  non 
ponacur  e  media  inter  a  e  8c  d,  erit  er- 
go  per  decimam  ^noni  Elemencorum  e  la- 
tus  ac,  ergo  arquaiis  a  b  ,  igitur  cum  a  c, 


(\ 


e  &  d  fint  analog» ,  erunt  &  a  bc,  1 
b  ,  8c  d  analogac ,  quod  fuit  dcmonftran- 
dum. 

Propofitio  trigefimaquinta. 

Vocum  magitudines  excrefcunt  in  acu- 
mine  non  m  grauitate  ,  finis  autem  efl  in 
vtroque  extremo  ,  propter  hoc  minima  fa- 
ita  variatior.e  in  hypate  acuta:  vix  fe- 
runt. 

Q^ioniam  fa&a  variatione  in  hypate, 
qux  eft  in  Diapafcn  ,  vel  bis  Diapafon 
maiore  inteiuallo  diftac ,  velut  ex  a  in  b  in 

Diapafon 


DiapaG 


on 


grauiore ,  maius  eft  interuallum  ex  e  in  d, 
igitur  maior  eft  b  d ,  quam  ac  ergo  fingu- 
\x  voces  inter  b  &  d  magis  diftant ,  quam 
inter  a  &c,  Sc  qtianto  magis  appropin» 
quanc  add,  igitur  d  maius  eft  quam  b 
Ergo  magnitudo  eft  ratione  acuitatis,  non 
grauitans ,  cum  fuppofuerimus  d  cffe  acu- 
tioremb&c  ipfo  a.  Oftenditur  etiamidem 
quia  vox  grauis  fit  ex  priuatione  motus  fi- 
cut  acuta  ex  vchementia.  Motus  autemeft 
res,  quies ,  priuatio. 

Secundum  fic  :  nam  remiffio  mota  non 
feriet  aurem,  rde6  fonum  non  pariet  ob 
nimiam  tarditatem.  At  in  velocillimo  motu 
oportet  vel  fidem  vel  arteriam  contrabi,  & 
non  contrahitur  nifi  per  mufculos  ,  igitur 
concencto  iila  finem  haber.  Si  autem  non  fic 
neceiJarium  habere,  vel  valde  proculpoG 
fic  extendi  contentio,vt  in  machinis  igneis 
ftrepitus  fitmaximus,  nam  motus ,  vtrao- 
tus  eft  etiam  m  aere  nulium  finem  per  fe 
habet  nifi  rationc  inftrumenti,  ergoflrepi- 
tus  tantus  eiTe  poteft ,  1 1  ferme  obiurde- 
fcant,  qui  audierint ,  vt  ferunt  de  Nilica- 
taradis. 


f  e 


Tertium  fic  fit  a  b  humilior  vax  ,  qu£ 
excrefcat  femiconjo  minorefolum  in  c,  Sc 
fit  d  e  dupla  ad  a  b  fecundum  naturam,  vt 
in  vocibus  mediis  fiec,  vt  fi  e  debcat  ex- 

crefcerc 
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crefcere  femironio  minore  pcr  dechrtam- 
nonam  quinti  Elementorum  fc  dupla  cb, 
tc  in  acutis  vbi  excreueiit  ad  diapafon 
quadrupla:  pueri  autem  vox  ,  quae  iam  dia- 
pafon  altior  cft  d  e,  erit  bis  dtapafon,  & 
idc6  quadrupla  b  c,  fed  in  acutioribus  eric 
dupJa  nuhos  enim  puei  eft  adeo  fradlx  vo- 
cis  ,  qui  fupra  Yuimi\\imam  non  a£ce\\tax 
pcr  diapafon,  igitur  interuallum  vocum 
crit  oetuplum  a  d,  b  c,  fed  communiter 
afcendunt  ad  bis  &)apaW,igitui'mtetuaV 
lum  vnius  vocis  etiam  eum  femitonio  pro- 
portionem  habentis  eft  aequale  fermc  toti 
a  b,  cum  autem  in  diapafon  fintduodecim 
femitonia,  &  duo  comata  ,  manifeftum 
eft ,  quod  extenfio  illa  erit  maxima  incom- 
paratione  grauioris  vocis  ab.    Et  ideo  mi- 
nimum  incrementum  in  humilioribus  vo- 
cibus,  vbiquis  cogatur  afcendere  ,  rnaxi- 
musn  efle  videcur  ,  adeo  vt  aegr*  a  pluri- 
bus  feracur  >  a  cuiibufdam  non  omnino 
feratui. 

Scholivm. 

Ob  lioc  natura  fecit ,  vt  non  quemad- 
modum  in  fidibus  voces  ex  breuitate  in- 
tendercntur ,  fed  ex  conftri&ione  ligulae 
■vtdicunt,  fuper  afperam  arteriam  vox  ad 
diapafon  acueretur  addico  impetu  propor- 
tione,  vt  ex  conftri&ionc ,  &  impetu  con- 
furgerec  dupla  proportio.  Hoc  autem  ma- 
iiifeftc  experimut  in  elymis  in  quibus  nulla 
proifus  fadta  mutatione  inftrumenci  con- 
itantibus  digitis  omnibus  prarcer  pollicem 
finiftra:  vocem  exacuimus  ad  diapafon,  in- 
de  eciam  ad  bis  diapafon  :  ficut  declaraui- 
mus  in  commencariis  Epidemiorum. 

Tropofitio  trigefmafexta. 


Ctfri 


c  ex  prima  partc  oftenfum  eft.  Quod  ve- 
ro  etiam  minor  fic  d  ad  c ,  quam  d  ad  a  b 
&  cx  confequenti  quam  f  ad  g  demonftra- 
tur  fic.Quia  enim  minor  cftab  adc,*qua- 
lirate  erit  a  b  minor  c,  fiat  ergo  h  aequalis 
a  b ,  erit  ergo  d  ad  h,  vt  d  ad  a  b  per  fepti- 
mam  quinti  Elementorum  ,  at  d  ad  c  mi- 
taox  <^iam  4  *A  ^«  o&aMa.m  e\u.(ciem.  » 
igitur  minor  d  ad  c ,  quam  d  ad  a  b ,  igicuv 
patet  propoiitum. 

Propofitio  triltfimAfeptirnA. 

Si  plures  homines  ,  quorum  nulli  per  fe 
nauim  mouere  poflint,  auc  pondus  ferrefi- 
mul  iun<5ti  eam  moucanc  ,  aut  pondus  fe- 
rant,  erunt  ilix  proportiones  coniun&ae  non 
produdtx. 

Cum  enim  primus  non  poflit  mouere 
nec  fecundus ,  erunt  proportiones  mrhores 
arqualicate,Ideo  per  fecundam  parcem  prse- 
cedentis  muko  minus  mouerent  duo,quam 
vnus.'  Et  fi  quacuor  mouerent  vnufque 
per  fe  mouere  non  poflec ,  adderetur  fi  pro- 
portio  produceretur,  ficret  minor,  ergo  mi- 
nus  mouerent  quinque  quara  quatuor  ex 
iifdem ,  quod  eft  abfurdum. 

Propofitio  trigefimAO&aua. 

Omnecorpus  tantum  icfiftit  motui  con- 
trario  fuo  naturali  quantum  mouetur  occul-  , 
to  motu  quiefccndo. 

Sit  a  corpus  quiefcens  in  pauimento  b,  Cer. 
ic  mouetur  in  co  oceulto  motu  verfus  cen-  ^  comme^ 
trum  ,  vt  fupra  vifum  eft ,  contrarius  illi  eMfof 
fit  motus  ad  c,fi  ergo  a  quicfceret  in  c  rno- 
ueretur  ad  b  occulto  motu  cetta  vi ,  ergo 


Cor. 


Si  proportio  per  proporcionem  mino- 
rem  aequali  ducacur  ,  proporcio  minor  pro- 
ducetur.  Vnde  manifeftum  eft  duas  pro- 
portiones  minores  aequalitate  inuicem  dd- 
&as,proportionem  rmnorem  Ynaquaque  il- 
larum  producere- 

Proportio  a  b  ad  c,  qualifcunque  fit,du- 
catur  in  proportionem  minorem  asqualita- 
te  f  ad  g ,  dico  quod  produ&a  proportio 
erit  minor  ea,  quae  eft  a  b  ad  c  fiat  d  ad 


a 


c 
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a  h  ,  vt  f  ad  g ,  et  erit  per  fecundam  huius 
d  ad  c  producta ,  ex  proportionibus  a  b  ad 
Pfr  10. >J.c ,  &  f  g.  Itemque  per  decimamquartam 
quinti  Elemcntorum  eritd  minor  a  b  ,  lgi- 
tur  maiot  a  b  ad  c ,  quam  d  ad  c ,  igitur 
quam  proportio  a  b  ad  c  in  proporrionem 
f  ad  g.  Sit  autem  vttaque  minot  aquali- 
tate  ea ,  qux  ab  ad  c ,  &  ea  quae  f  adg,di- 
co  produdam  vnaquaque  earum  efle  >i- 
norem.  Quod  enim  (  manentibus  his,  qua: 
difta  fuiit )  minor  fit  d  ad  c  a  quam  a  b  ad 


Fer$o.  Pre* 

eadem  reftitit ,  ne  traheretur  ad  c.  Mani-  p/, 

feftum  eft  autem,  quod  hic  motus  occultus 

eft  minor  manifefto.  Cg^ 

Ex  hoc  patec  cur  naues  &  currus  ab  ini- 
tio  tardc  &  difiSculter  rnoueantur,  vbi  mo-  jSj; 
ueri  coeperint  motus  augetur :  quoniam  re- 
fiftunt  pcr  motum  occultum  naturalem  qui 
rnaximus  cft  dum  quiefcunt,vt  etiamdoce- 
bat  Philofophus  in  mechanicis ,  nam  mo~ 
tus  ille  naturalis  eft,  &  ideo  contrarius 
violento  :  Ergo  cum  iam  mouetur  violen- 
ter  tninus ,  mouetur  naturaliter,  igitur  rm- 
nusreliftit.  Declarabitur  enim  infra  quod 
omne  quod  mouetur  duobus  motibus  tan-  *raPeM  - 
tominus  ttno  Imouetur  quanto  magis  aU 
tero. 

Propofitio  trigeftmanona.  % 

Abaequali  aut  minore  ui,  quam  fitim- 
pedimentum,non  fir  motus.  Cer 

Sit  a  quod  refiftat,ne  futfom  crahatur  per 
decem,  dico,  quod  non  futfum  traheturne- 
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que  a  decem ,  neque  minore :  nam  fi  impe- 
dimentum  non  cliet  ,  moueretur  ,  infra 
vt  decem,  ergo  fi  trahecur  furfum  per  dc- 
cem  tantum  mouerecur  furfum ,  quantum 
cleorfum  ,  ergo  quiefcerec.  Si  vero  a  mino- 
re  moueretur  a  maiore  vi  deorfum  quam  fur- 
fum,  crgo  deorfum  fimplicitcr  non  furfum. 

Propofitio  quadragefima. 

Omne  corpus  fphaErieumtangensplanurra 
in  pun&o  mouccur  adlatus  perquamcun- 
que  vim,  quac  medium  diuiiere  poteft. 

Sit  eorpus  ad  vnguem  fphzricum  a  tan- 
gens  planum  b  inpun&o  c  (  eftenimhoc 
neclfanum  ex  demonftratis  ab  Euclide  in 
decima  fexta  Propofitione  tertij  Elemeir 


torum  )  dico ,  cfuod  mouebitur  a  vi ,  quje 
poceft  fcindcre  aerem.  Nam  cum  non 
afcendat ,  nec  defcendat ,  fed'  quafi  in  cir- 
culo  ad  centrum  mundi  moueatur ,  pon- 
dus  nonafterc.  Neque  ratione  magnicudi- 
nis  centa&us  ,  cum  fit  in  pun&o  folo,. 
igicur  remanec  folum  aeris  impedimcn- 
tum. 

Ex  hoc  liquet ,  quod  oportet  b  plinum 
efle  ex  duriffima  materia ,  qua:  nullo  modo 
cedat,  aliter  tanget  plufquam  ih  pundto. 

ViX  fieri  poteft,  vt  in  elementaribus 
fphxra  tangat  planum  ira  pun£fco.  Vel  quia 
planum  non  erit  exa&e  re&um ,  vel  non 
durutn ,  vt  prorfus  non  cedat,  vel  non  ad 
«quilibrium  pofitum,  vel  fphaira  non  crit 
exacte  rotunda. 

Propofitio  quttdragefimaprim* 

Si  fuerint  dusc  quantitates  fumaturque 
totiusaggregatum  maioris  Sc  minoris,  quo- 
ties  aggregacum  minoris,  &  maioris  ,  erit 
proportio  confufa  maioris  aggregaci  ad  mi- 
nus,minor  quam  multiphcis  maioris  admul 
tiplex  minoris. 

Sint  duse  magnitudines  a  &  b ,  &  fit 
a  maior  b  ,  &c  fumacur  exempli  gratia  a 
quater  cum  b  femel ,  <k  b  quatcr  cum  a 


femel ,  dico  ,  quod  proportio  ( quam  con- 
Ex  18  diff.  ^u^am  e^e  liquec)  aggregaci  primi  ad  fecun- 
dum  ,  eft  minor  quam  quadrupla.  Con- 
ftat  enim  quod  proportio  quadrupli  a  ada 
eft  maior  ,  quam  b  ad  quadruplum,  b  cum 
vna  fic  quadrupla  ,  alia  fub  quadrupia, 


igicur  per  vigefimamfecandam  huius  ag- 
gregaci  quadrupli  a  cum  b  femel,  ad  qua-  ^[^J^ 
druplum  b  cumafemel  minor  ,quaraqua-  prlpf>lt, 
drupli  a  ad  a ,  &  maior  quam  b  ad  quadru 
plum  b>  &  eft  pro  incellectu  Archimedis. 

Propofitio  quadragefimafecunJa. 

Trahentium  nauim ,  vt  ferentium  pon- 
dera  proportiones  in  fc  inuicem ,  quomo- 
do  ducere  oporteat  confiderare. 

Hoc-  quomodo  non  poffic  fierifupra  do-  _ 
cuimus,  nunc  etiam   generalicer  dicam ,  j>fJ^  J; 
cum  confiftant  hsec  in  duobus  terrainis, 
produ&io  vero  prsfupponic  quatuor  ter- 
minos,  vt  in  prima  propofitione ,  autfal- 
tem  tres,  atque  in  his  medius  habet  ra-  - 
tionem  mouentis ,  &  moti ,  ergo  cum  in 
huiufmodi  non  fint  quatuor  termini ,  nec 
tres,  C  quibus  vnus  fit  mouens  ,  &  mo- 
tum  proportio  non  poteric  produci.  Illud 
etiam  pacet  exemplo ,  nam  fi  elfet  lapis, 
aut  nauis  obfiftens  vt  fex ,  &  eJfent  homi- 
nes  viribus  finguli ,  vt  qUatuor  cum  di- 
midio,  tres  mouerent  in  proportione  du- 
pla  fex  qui  quarta  pcrdi&a  fuperius  eo- 
dem  loco ,  at  fi  proponio  duci  poiTet  aii- 
qiiorum  hominum  numerus  poffet  rao- 
uere  in  duplicata  proportione  ad  vnguem 
fcilicet  5     vt  elfet  vix  hominum  colle- 
cTorum  30  -f  at  nullus  eft  numerus  ho- 
minum  qui  colle&us  faciat  hunc  numemm, 
nam  fex  homines  explent  numerum  17. 
&  feptem  31  7,  &  ideo  non  poteft  du* 
ci  proportio.   Et  ideo  maximus  eft  error 
dicendo decem  homines  mouentnauim  pro- 
poitione  tripla,  ergo  trigenta  alij  additis 
illis  fimiles  robore  mouebunt  a  propor- 
tione  vigenti  feptupla  fciiicet  du&a  nonu- 
pla  in  triplam.  Sed  fumpta  proportione 
alio  modo  producitur.  Velut  fi  dicam,  ho- 
mines  decfcm  mouent  nauim  ,  aut  ferunc 
pondus  proportione  tripla ,  igitur  quadra- 
ginta  homines  idem  facient  proportio- 
ne  duodecupla  fcilicet  quadrnpla  in  cri- 
plam  du&a.    Cum  ergo  addotriginta  ho- 
mincs ,  qui  moueBC  in  proportione  nomi- 
pla ,  non  oportec  ducere  nonupiam  in 
triplam,  fed  totum  namerum  accipere, 
&  quam  proportionem  babet  ad  pmem, 
tandem  habet  vis  mouens  ad  vim  mouen- 
tem.    Vnde  fi  duo  moueant  in  propor- 
cione  fexquialtera  ,  &  fex  in  proportio- 
tione  quadrupla  cum  dimidia  ,  &  iungan- 
tur ,  vc  fiant  o&o ,  non  oportebic  duce- 
re  fexquialteram  ,  in  quadruplam  fexqui- 
alteram ,  fed  cum  odto  ad  duo  fic  in  pro- 
portione  quadrupla ,   fumemus  quadrn- 
plam  ad  fexquialteram,  qua*  erit  fexcupla, 
6c  oc-to  mouebunc ,  aut  puridus  gereuc  ia 
proportione  fexcupia, 

Propofitio  quadragefimarertia. 

Produ&ionem  ad  additionem  retra- 

here. 

Sit  proportio  a  ad  b  dupla  poceftate  Ii- 
cet  fint  quinque  homines ,  &  fint  quinde- 
cim  homines  c  ,  &  habebunt  ad  b  fex- 
cuplam  proportionem  per  prxcedentem. 


Cor. 


Propofitio  44.4^.       48  i 


5   *  c  15- 

Dupla  Sexcupla 

3    *  ^  5 


10. 


Odtupla 


Iundta  ergoa,  &  c  per  octauain  huiusmo- 
ucbunc  b  proportione  o&upla,  dico ,  quod 
(1  duxeiis  proportionem  c  ad  a  plus  vno.  i. 
quadruplam,  in  proportionem  a  ad  b,  que 
eft  dupla «  proueciet  eadem  o6tupla.[Nam 
quia  in  coniun&ione  fufficit  iungere  c  cum 
a  >  &  fumitur  fecundum  proportionem  a 
ad  b  ,  igitur  cum  proportio  a  ad  b  com- 
parata  ad  proportionem  c  &  a  ad  b  fit,  Ci- 
cut  proportio  c  &  a  ada  ,  &  propottioc  & 
aada,  &  proportio  c  &  a  ad  a  fit  ,  ficut 
proportio  c  ad  a ,  &  a  ad  a  ,  &  proportio 
a  ad  a  habet  rationem  vnius  ,  igitur  pro- 
portio  aggregati  c  a  ad  b  eft  produ&a  ex 
|?roportione  c  ad  a  plus  monade  in  pro- 
portionem  a  ad  b  ,  quod  erat  demonftran- 
dum. 

Profofitio  quadragefimaquarta. 

Si  fuerit  proportio  motoris  ad  id ,  quod 
eft  maximum  non  mouens  ,  &  fpatium, 
&  tempus,  nota  erit  etiam  reliquorum 
nota. 

Saepe  contingit  ,  vt  quinque  homines 
moueant  jriauim ,  &  fpatium  ad  tempus 
notum,&  ctiam  cognitum  maximum,  quod 
mouere  non  poteft.  Sit  eigo  a  numerus 
hominum  ,  b  nauis  ,  c  maximum ,  quod 


a    c    d    f  g 
e  h 


non  mouere  poteft  ,  d  tempus  ,  e  fpatium 
f  motor  alius  fiue  numerus  hominum  no- 
tus  ,  &  g  tempus ,  dico  ,  quod  h  fpatium 
notum  erit,  feu  notum  g  tempus,  8c  h  fpa- 
tium  ,  dico,  quod  erit  f  moter,  feu  nume- 
rus  hominum  notus.  Quoniam  ergo  no- 
tum  eft  a  &  e  ,  quia  eft  cequale  b ,  igitur 
proportio  a  ad  b  nota  eft  :  fed  iuxta  illam  a 
mouct  b  in  d  tempore  per  e  fpatium,igitur 
per  praecedentem  ,  vt  f  ad  a  ita  fpatij  ad  e 
in  tempore.  Sed  per  eadem  vt  temporisd 
ad  fpatiumillud  ita  g  adh,  ergo  cum  nota 
fintd  e  f  g  erit  etiam  h ,  &  ita  conuertendo; 

'jPropofith  quadragtfimaqriinta. 

Rationem  ftaterat  oftendere. 

Archimedes  nititur  huic  fundaraento, 
quod  pondera,  quac  proportionem  mutuam 
habent ,  vt  diftantiae  a  libeila  a ,  quae  fu- 
fpenduntur ,  sequaliter  ponderant ,  fit  ergo 
libella  a  b  ,  &  fufpenfa  in  a  centrum  mun- 
di  c,  adquod  dirigitur  pondus ,  &  liquet, 
quod  ipfum  non  fe  inclinabit  ex  vigefima- 
tertia  propofitione.  Si  ergo  ponantur  loco 
lineae  b  d  in  e  &  f  ,  &  fit  proportio  e  b 
ad  b  f ,  vt  g  ad  h ,  dico  ,  qu6d  etit  asqui- 
Tom.  IK 


librium  ,  per  eandem  enim  h  mouebitar 
in  k  ,  fcilicet  vt  perueniat  in  re&am  a 
fj  enim  non  eflec  fufpenfum  h ,  mouere- 
tur  in  reeta  e  h  pec  eandem ,  quia  ergo 
retinetur ,  mouerecur  per  obliquam  h  k, 
Sc  fumatur  in  propinquum  punctum  iii 


f 
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b  e  ,  &  n  in  aequali  diftantia  m  e  f,  quia  s 

ergo  e  b  totum  mouetur  eadem  vi  in  fin- 

gulis  partibus ,  quia  a  pondere  h ,  &  in 

h  mouetur  per  h  k  in  m  per  m  p  ergo 

qualis  eft  proportio  magnitudinis  h  kad 

m  p,  talis  eft  vis  in  m  p  ad  vim  in  h  k,  & 

ita  in  b  erit  pene  infinita  -:  quiaquantavi 

extcnditur  ex  h  m  k  tanta  pun&a  b ,  fe 

circumuertit  ergo  proportio  hypomochlij 

ad  fpatium  ,  velut  roboris  ad  robur,  at  ea- 

dem  n  o  ad  h  k  ,  eft  enim  n  o  acqualis  m 

p,  &  n  b  ,  &  b  m  aequales,  vt  verb  g  ad 

h  ita  e  b  ad  b  f :  ergo  vt  e  b  ad  b  f,  ita  vi- 

rium  n  o  ad  h  k,  vt  igitur  g  ad  h ,  ita  vi- 

rium  m  p  ad  h  k  :  vt  etiam  g  I  ad  n o ,  ita 

virium  t  b  ad  n  b,  nam  idem  pondus  fciKcet 

g  mouet  totam  b  f ,  igitur  vt  g  fe  habet  ad 

n  o,ita  h  ad  m  p,  fed  m  p  &  n  o  funt  a»qua-  ^'J^ 

les ,  ergo  tanta  eft  vis  g  ia  f ,  quanta  h  in  e. 

Ex  quopatet,  quod  hypomochlion  mo-  C6r  u 
ueretur  infinita  vi ,  fi  polTet  eiTe  pun&us: 
fed  quia  in  extrema  fuperficie  cylindri> 
ideo  poteft  aliqua  vi  retineri- 

Et  fi  quis  poilct  capere  haftam  in  extre- 
mo  puntlx>,  non  polTet  eam  mouere,  etiam 
quod  haberet  robur  infinitum ,  quia  ab 
aequalinon  fit  motuspertrigefimamnonam 
propofitionem. 

Et  libella  nihil  retinet  nifi  quantumeft  cor.  3. 
pondus  eius  quod  cupit  ad  centrum  perue- 
nire,  &  pondus  ei  appenfum  non  prohi- 
bet  motum  ,  etiam  fi  eifet  infinitum  ,  nifi 
quatenusnon  vultrecedere  ex  direcl:o  cen- 
tri  mundi :  &  vt  giauat  hypomochlion  fa- 
ciens  impreilionem. 

Et  fi  terra  tota  eftet  appenfa 
polo,moueretur  magna  vi:quo- 
niam  vis  eadem  eft  in  paulo, 
qua;  in.circulo  toto  aequirio&i). 

Etrota,quanto  velocius  mo- 
uetur  in  ambitu ,  tanto  mino* 
rem  habet  vim :  fed  propter  ae- 
rem,  qui  fecum  circumfertur, 
mouetur  magno  impetu5&ma- 
gnas  facit  lifiones.  Ideo  hoc  in 
cono  non  acddit. 

Ex  quo  patet  ratio  eleuandi 
podera  magna  per  trabem  ,  vt 
a  latere  vides. 

Sf 


Cer.  t, 


Cor  4, 
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PropofitiO  46  .&47. 
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Propofitio  quAdragefimafexta. 
An  fit  ahqua  proportio,  &qualisin- 
ter  animam,  &c.  vitas ,  &  fua  corpora  con- 
fideraxe. 

Declarauimus  motum  cceli  efle  yolun- 
tarium ,  obfequente  ccelo  per  virtutem 
in  eo  infufam.    In  animalibus  autem , 
1   &   praecipue  in  homine  notius  eft  hoc 
experientibus  nobis  in  ipfis  .'  fed  motus 
hic,  vt  dixi  fupra ,  miftus  eft,  ille  vero 
cceleftis  ignotior  eft.    Cercum  tamen  eft 
tnpof.  17.  plene  obfequi  ccelum   vitae ,  nec  prorfus 
repugnare.    Solet  Ariftoteli  imponi,quod 
fi  adderetur  aftrum  ccelo  ,  quod  ccelum 
aut  quiefcerct ,  aut  taidius  rnoueretur : 
quod  eft  ,  ac  fi  diceremus  ,  qu6d  homo 
paruus  fi  fieret  maior  non  eflet  sdeo  agi- 
lis ,  tanquam  motus  ille  eflet  ab  externa 
caufa.    Imo  proinde  eflet ,  ac  fi  quis  di- 
ceret ,  quod  lapides  magni  minus  veloci- 
ter  defcenderent,  quam  parui.  Quin  po- 
tius  vt  lapis  magnus  velocius  moueretur: 
quam  paruus  naturali  rootu  ,  &  tardius 
praeternaturali  ,   ita  ccelum    motu  vo- 
iuntario  ,  fi  ita  dici  poflet  zqualius  &  ma- 
iore  cum  efficacia  ,  quanto  denfius.  Et  ica 
fi  Ariftoteles  illud  dixiflet  oftendiflet  ma- 
gnam  imperitiam.    Ideo  quale  iudicium 
debemus  facere  de  Alexandro ,  &  Aue- 
roe  ,  qui  hoc  ei  tribuunc.    Legitur  enim 
in  textu  Arabico  tale  quippiam .    D.e  ani  - 
w/cWo  ma^^us  f°l"fan  poflet  hoc  dici ,  quoniam 
'  vt   fupra  diximus  »  rootus   ille  miftus 
eft.    Remaneti   ergo    difficultas  ,  quo- 
niam  fi  motus  ifte  non  a  proportione 
fit  ,  quare   non   eft  infinitus  ?  Sc  dico 
quod  in  animalibus  tres  funt  caufar,  vna 
quia   eft  miftus ,   &    habet  repugnan- 
tiam  :  fecunda ,  quia   eft  de  loco  ad  lo- 
cum,  motus  autem  cceli  eft  in  Ioco:ter- 
tia  eft  communis  etiam  ccelo ,  et  eft,  quo- 
niam  non  eft  ratio   finis.    Natura  enim 
diuina  non    appetit  mouere  tam  celeri- 
ter.    Quid  eft  ergo  proportio ,  cum  fit  vl- 
timum  voluntatis  vicas,vt  obtemperetpri- 
ms  caufae,  ideo  illud  eft  vltimum  ,  quando 
mouet.    Eft  autem  iaem  velle  ,  &  pofle. 
In  natura  enim  cceli  eft  ille  apetitus  ,  cu- 
ius  principium  eft  vita  :  &  eius  volunta- 
tis  bonum  ipfum.    Et  ideo  hxc  proportio 
non  diuiditur.    In  animalibus  autem  non 
eft  vis  illa  nifi ,  eum  proportione  ,  quia 
primum  inftrumentum,  quod  recipic,  8c 
eft  fpiritus  vim  habet  determinatam  ,  cum 
fit  virtus  in  materia:ideo non  mouet  nifi  cum 
certa  proportione,  velut  lumen  in  medio  in 
fe  non   habec  proportionem  nifi  ad  lu- 
cem  ,  fed  vt  eft  in  illo  ,  poteftefle  remif- 
fum  ,  obfcurum  &  hebes.    Qu^ritur  er- 
go  quancitas  illius  ?  fi  dieas ,  quod  eft  a  lu- 
ce  :  quxro  quantitas  lucis ,  vnde  fit  ?  for- 
fan  dicendum,qu6d  velut  inmotibus,  quan- 
to  deufiora  funt  corpora  tanto  mouentur 
rnaiore  nixu  ,  &c  rebore.    Nam  calor  in 
materia  augetur  iuxca  illius  quanticatem; 
idem  inluce,  &  reliquis.  Dico  ergo  pro- 
porcionem  efle  infinitam  :  nam  fi  corpusef- 
fet  infinicum  &  optime  difpoficum  infinita 
vimouerecur  &agilirate  ,  vt  enim  maius 
cft  eo  maiores  vires  habet. 


PropoftthquAdmgeftmafeptimA. 


Si  duo  mobilia  sequaliter  in  eodem  cir- 
culo  iuxta  proprios  motusmoucanturj  pro- 
du&um  tcmporis  circnituum  inaicem  erit 
aequale  produ&o  diflferentise  temporum 
circuitus  dudbc  in  tempus  coniun&ionis 
primae. 

Sint  duo  mobilia  a  &:  b  in  eodem  pun-  e>. 
t\o  qua:  aequaliter  verfus  eandem  pavtem 
moueantur  a»qualibus  in  temporibus,  inuu 
cem  tamen  inaequaliter ,  ita  quod  a  in  f  &  1> 
in  g  temporibus  abfoluant  circalum,^  ho- 
rum  differentia  fit  h.  Dum  itaque  a  perficic 
circulum  b  perueniat  in  c ,  igitur  c  d  b  eft  - 


differentia,  quae  fuperanda  eft,  &  proportio 
circuli  ad  b  c  v  t  g  ad  f ,  quare  reliqui  ai 
reliquum  ,  vt  refidui  ad  refiduum  ,  fcilicet 
circuli  ad  c  d  b ,  vt  g  ad  h ,  &  b  c  ad  c  d 
b  vt  f  ad  h  ,  coniungantur  igitur  in  k  tem- 
pore ,  eruntque  k  f  gh  omiologa,  vtpro- 
ductum  ex  circulo  in  b  c  diuifo  per  certam 
quantitatem  &c  cum  circulo  &  b  c  &  c  d  b 
differentia ,  &  fit  f  produ&um  ex  f  in  g, 
dico  quod  diuifa  f  per  h  exibitk  tempus 
caniun&ionis  primx ,  fit  itaque  d  Jocus 
coniundionis  ,  dico  igitur  quod  differen- 
tia  fpatij  pertranfiti  a  b ,  a  6V  a  ,  b  in  re- 
ditu  ex  coniunclione  prima  ad  d  eft  vnus 
circulus  completus ,  non  enim  pofluntef- 
fe  plures ,  nam  fequeretur,  quod  a  aliquan- 
do  pertranfiffet  b ,  et  fic  non  etfet  prima 
coniundtio  ,  nec  poteft  efle  minus ,  nam 
fic  cum  a  &  b  fint  in  d  vltra  perfeftas 
circulationes  vterque  eorum  pertranfiuit 
arcum  b  c,  igitur  nullo  modo  differentia 
poceft  efle  minor  circulo ,  neque  maior3vr. 
declaracum  eft,igitur  eftvnus  circulus  ad 
vnguem.    Hoc  declarato  ponacur  m  fpa- 
tium  compofitum  cx  circulis  pertranficis 
a  b  a  cum  fpacio  b  d ,  ecenim  fpatiutn, 
quod  pertranfit  b  a  coniundtione  in  a  ,ad 
coniun<9:ionemprimam  in  d,  &:eric  ex  de- 
mpnftracis  horura  differentia  circnlus  qui 
vocecur  o  ,  &  fit  p  fpacium  ,  quod  per- 
traufit  b  in  tempore  eodem  ,  in  quo  a 
pertranfit  o,&  fic  q  differentia  o ,  &  p  quz 
in  circuio  eft  c  di  J>, qaia  igitur  in  eodem 
temporea  pertranfit  m  &  b,n,erit  mad  n,vt 
aadb,&  eademrationeaad  b.vtoad  p,'gi- 
tur  ex  vndecima  quinti  Euclidis  ra  ad  n,v  t  o 

ad 


J 


Propofitio  48. 


ad  p  i  quare  cum  0  fic  differencia  m  8c 
n ,  Sc  q ,  difFerentia  o  &  p  erit  cx  decima- 
nona  quinti  Euclidis  ,  m  ad  o ,  vt  Q  ad  q, 
&  ita  cuculus  eft  analogus  inter  fpatium 
perci  anfitum  a  motore.  velociori ,  &  inter 
diffrrentiam  fpatij  quae  accidit  ,  dum  velo- 
cior  motor   pertranfit  circulum  ,  id  eft 
quod  circulus  a  c  d  eft  analogus  inter  c  d 
1  b  ,  &  circulos  pertranfitos  a  b  a  cum  por- 
tione  b  d.    Reuertor  igitur  ad  propofi- 
tum,  cum  fic  m  ad  o,  vc  o  ad  q,  &c  m 
ad  o  ,  vt  n  ad  p  ,  ex  fextadecima  quinti 
Euclidis  ,  erit  ex  vndecima  eiufdem  n  ad 
p,  vt  o  ad  q,  quare  ex  fextadecima  fexti 
Elementorum   du&ro  o,    id  eft  circulo, 
feu  maiore  numero  in    p  fpatium  per- 
cranfitum  a  b ,  feu  ducto  f  in  g  ,  &  diui- 
fo  per  q  difFerentiam  fpatiorum ,  feu  pcr 
h  exibit  n,  feu  fpatium  quod  pertranfitb 
ab  vna  coniun&ione  ad  aliam  quod  erat  de- 
monftrandum. 
c„,  Ex  hoc  patet,  quod  proportio  tem- 

poris  coniunotionis  ad  tempus  tardioris 
motus  circuitionis  eft  veluti  temporis  cir- 
cuitus  velocioris  motoris  ad  differentiam 
temporis  moius  tardiorisjflc  velocioris  mo- 
toris  in  vno  circuitu. 

Tropofitio  quadragefimAottaua. 

Si  tria  mobilia  ex  eodem  pun&o  difce- 
danc ,  fuerintque  duqrum ,  acduorum  con- 
iun&iones  in  temporibus  commenfis  illa 
tria  mobiiiadenud  coniungentur  in  tempo- 
re  produuo  ex  denomina^orediuifionis  tem^ 
poiis  maioris  per  rninus  in  minus,  aut  nu- 
meratore  in  maius. 
CoK         Sint  tria  mobjlia*a,  quod  circuat  in 
duobus  annis  b  in  quinqtie,  c  in  feptem. 
Dico  quod  primum  redibunt  in  nume- 
ro  produ£to  ex  feptem  quinque  &  duo- 
bus,  qui  funt  numeri  primi,  &  erit  ille 
numerus  feptuaginta  annorum. ,  Nam  in 
feptuaginta  annis  a  perficiet  triginta  quin- 
que  reuolutiones  b  quatuordecim ,  c  de- 
cem  ,  ergo  redibunt  per  perfectos  circui- 
tus  ad  idem  pundum.    Oftencfo  modo 
quod  non  ante  :  nam  fi  fic  :  fit,  vt  in 
triginta  quinquc  annis  igitur  b  &c  c  per- 
ncient  perfedos  circuitus ,  ergo  redibunt 
ad  idem  pundum ,  a  autem  non  redibit, 
quoaiam  eius  circuitus  non  numerat  tri- 
ginta  quinque   aliter  non  fuiifet  feptua- 
ginta  minimus  numeratus  ab  a  b  c,  cum 
ergo  iam  fupponaturnumerari  a  b  &  c  non 
numerabitur  a  b  a ,  ergo  a  non  perficiet 
circuitus ,  ergo  nan  redibit  ad  primum  lo- 
cum  ,  ergo  non  erit  iunctus  cum  b  &  c. 
Quod  fi  dicas  a  b  c  coniungi  in  decem 
feptem  annis  numero  non  numerato  ab 
aliquo  illorum  temporum  ,  auferantur 
perfe&ae  circolationes  ,  &  remanebunt 
dimidium  ex  a ,  duae  quintae  ex  b  ,  tres 
feptimae  ex  c,  igitur  oportebit  vt  ha;  por- 
tiones  finc  aequales ,  vc  poft  perfeftas  cir- 
culationes  in  idem  pun&um,  conuenniant, 
ergo  —  &  7-  &  t  aequiualebnnt ,  quare 
proportio  &  7.  ad  3.  &  5.  ad  x.  &c  i. 
ad  i.cft  vna,quare  permutando  j.ad  1. 
Tom,  IV* 


vt  7.  ad  5.  fed  7.  &  5.  funt  concra  fe  pri- 

mi  ,  ergo  in  fua  proportione  minimi 

per  di&a  in  feptimo  Elementorum  :  ergo 

tria ,  &  duo  non  funt  in  eadem  propor-  . 

tione.    Rurfus  dicantur  conuenirc  in  an-     FJ'  3> 

nis  qtAtuordecim  cum  dimidio,  ergo  m 

vigiuti  nouem  couenient  iterum  .•  ergo 

per  fecundam   partem    erit  feptem  ad 

vnum  ,  vt  duo  ad  vnum  j  igitur  permu- 

tando  vilius  ad  vnum ,  vt  feptem  ad  duo, 

fcd  vnum  eft  aequalc  vni ,  ergo  duo  erunc 

aequalia  feptem.    Rurfus  dicamus  ,  quod 

in  tempore  annorum  fy.  quadrata  decem 

iimilicer  auferam  integras  reuolutiones, 

quas  potero,  &  erunt  91.  17».  i.&^r 

&  Ki  £  jequalia.    Hic  vides  infinita  fe- 

qui  inconuenientia  ,  qua:  longum  efTetnu- 

meracc ,  nam  feptem  eflet  aequale  quinque 

&  proportio  recifiad  potentia  reche ,  vt  nu- 

meri  ad  numerum.  Igitur  non  conueniunt 

antc  feptuaginta  annos.  1 

Ex  hoc  iequitur  ,  qu6d  nullibi  conue-  Cer.  1. 
nienc  practerquam,  in  eodem  pun£to  ,  fcili- 
cet  inquo  ab  initib  coniun^i  fuerunt. 

Sequitur  denuo  ex  propofitione  ipfa  rc-  V^-^ 
petita,  &  primo  corolario,  quod  nullibi 
alibi  conuenienc  quam  jn  dato  primo  pun- 
d:o,in  quo  coniundli  fueranc  ab  initio  etiara 
vfque  in  aeternum. 

Sit  rurfus  vt  a  circuat  in  annis  duobus 
cum  dimidio  ,  b  in  tribus  cum  tertia  pat- 
te  ,  c  in  quatuor  cum  quarta  partc  du- 
cam  per  fuos  denominatores ,  8c  erit  vc 
a  in  qaiuque  annis.  b  in  decem,  c  in  de- 
cem  feptem  circuant ,  &  redeaut  ad  idem 
puncrum ,  &  qaia  quinque  numerat  de- 
cem  ,  &  decem  ,  &  decemfeptcm  funt  nu- 
mcri  inuicem  primi  ducam  decem  in  de- 
cem  in  decemfeptem  fiunt  centum  feptua- 
ginta.  Conftat  igitur  c  quadragies ,  b  quin- 
quagies  femel ,  a  fexagies  odies  circum- 
uerti ,    &  redire  ad  idem  punftum  ,  ergo 
rurfus  coibunt  poft  tot  annos  in  eo ,  dico 
modo,  non  ante:  nam  fi  non  fit,vt  in  tri- 
gjntatribus  annis;*  gratia  exerapli ,  aufero 
decem  feptem,  decem ,  &  quinque,  &  re- 
linquentur  fexdecim  tria  &  tria ,  8c  rurfus 
ex  fexdecim  tres  circuitus  c,  &  relinquen- 
tur  3  ~  fequetur  igitur  ,  vt  fit  proportio^.- 
ad  1 5.  &  i-f  ad  t  &  3  T  ad  5-  eadem  ,  Sc 
jtail^&^-eandem  fi  iam  fupponimus  17. 
&  17  &  10.  efle  primos  inuieem ,  vt  in  fe- 
cundademonftratione.  Igitur  fequunturea- 
dem  corrolaria ,  qus  di6ta  funt. 
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4$4      Propofitio  49.  &  50. 


Propifittt  qiuUrAgefimamnA, 

Ptopofito  mobilis  in  circulo  circuitus 
tcmporc,  datique  ratione  diftancia:  ab  illo 
mobilis  circuicum  inue  ire,  quod  ex  eo 
dem  pun&o  difcedens  cum  alio  mobili 
in  dato  pun&o  conuenit  fub  quecunque 
numero  cirCuituam  tempus  quoque  con- 
iun&ionis. 

Sit  in  circuli  peripheria  a  punftus ,  qui 
circuat  atquali  motu  (  hac  enim  femper 
intclligitur )  in  b  tempore  :  &  fit  datus  pun- 
Aua  c  in  quo  difcedens  e  mobile  ex  con- 


Tet. 


iun&ione  cum  a  poft  certos  circuitus  pro- 
prios ,  aut  etiam  finc  vlla  circuitione  per- 
fedfca  debeat  conuenire-    Vblo  fcire  tem- 
pus  circuitionis  e :  &  etiam  tempus  con- 
iun&ionis.  Si;ergo  primum  vt  abfquecir- 
euitionc  vlla  e ,  a  debeat  comprehendere 
e  in  c  poft  numerum  circuitionum  ipfius 
**  ^"V^c  ^  nam  ^  *  °ccunit  e  inprima 
circuitione  ipfius  e ,  igjtur  a  mouetur  ve- 
locius  quam  e  ,  cum  ergo  debeat  attingere 
ipfum  e,  necefteeft  vt  a  pertranfeat  prius 
per  punftum  ex  quo  difceflit  antequam 
redeat  ad  coniun&ionem  e  :  ergo  perfi- 
ciet  fattem  vnam  circuitionem.  Duccmus 
ergo  fin  b,  &  fict  g  tempus  circuitus  aut 
circuituum  a ,  &  quia  fpatium  a  c  datum 
eft ,  fit  b  temporis  circuitus  a  ad  h  ,  ve- 
lut  ciiculi  totius  ad  a  c ,  &  iungatur  g  cum 
10.  ftfcjj  sc  fiat  k.    Fiat  quoque,  vt  monadis 
ad  h ,  ita  I  ad  monadcm ,  &  ducatur  1  in 
kt  &  fiat  m.  dico  m.  effe  tempus  circuitus 
e.  Conftat  enim  ex  fuppofito ,  quod  k  cft 
tempus  totum  in  quo  a  peruenit  poft  b 
circuitiones  in  c ,  fi  ergo  e  moueretur 
per  m.  tempus  totum  ex  fuppofito  perfice- 
ret  circuitum  ,  at  quia  circuitus  ad  a  c, 
▼t  monadis  ad  h  ,  igitur  etiam  vt  i  admo- 
nadem,  ergo  proportio  circuitus  ad  a  c ,  vt 
m.  ad  monadem  :  ergo  fi  in  m.  tranfit  to- 
tum  circuitum  in  monade  tranfit  a  c :  fcd 
monasdu&a  in  k  fecit  K,  igitur  e  in  tem- 
pore  k  perueniet  in  c ,  quod  erat  demon- 
ftrandum.    Proponatur  modo  tempus  re- 
uolutionum  e  ipfum  d:  eodem  modo  age- 
mus  ducendo  f  in  h  fit  g,  addatur  h  8c 
fiat  ki  diuidatur  k  per  aggregatum  d  &c<z 
e,  &  exeat ,  m  ( idem  enim  eft  diuidere  per 
aggiegatum  d  Bc  h,  &  multiplicare  per  1) 
dico  ergo  vt  in  demonftratione  priore, 
quod  m.  eft  tempus  circuitus  e.  J\{am 
cum  k  fit  tempus ,  in  quo  a  poft  cir- 
cuitus  f  pctueaic  ad  § ,  erjjo  diuifo  jpfg  tg* 


to  tempore  pernumerum  reuolucionumd, 
Sc  partem  rcuolutionis  cxibit  tempus  vnius 
reuolutionis. 

Exemplum  primi  in  re  paulo  obfcurio- 
re  .*  fit  f  4.  &  b  27  &  ac7  ducemus 
4.  in  2     fit  1  o.  adde  -f  6  quod  cft  1.  fit 
1 2.  diuide  pcr  -f  feu  multiplica  pct  ~  quod 
idemeft,  fit  15.  circuitus  e,  in  quatuor 
ergo  circuitibus  ,  &  7-  qui  funt  duodccim 
anni  perueniet  a  ad  c ,  &  in  duodecim 
annis  e  peruenict  adc,  nam  12.  funt-f  ip- 
fius  1 5.    Similiter  in  fecflndo  cafu  fit  f  4. 
vc  prius  b  2-fa  c  — ,  ducemus^.  in  2-f 
fit  9  77,  addemufque  h  portionem  b  qua- 
lis  a  c  eft  tetius  circuitus ,  id  eft  f- ,  eft  au- 
tem  —  2  -f,  4-  fient  9  ~,  fimiliter  ponatur 
d  5.  &  quia  a  c  eftf-  erunt  diuideergo 
97  id  eft  ™  per    ereunt  77  tcmpus  reuo-" 
lutionis  e.    Quinque  ergo  reuolutiones  e 
erunt  —^-  addita  fepcima  parte ,  quar  eft 
g  fient  ^tf  feu  77  &  funt  anni  9  ^fea 
9  Y  ,  crgo  in  tanto  tcmpore  a  facicc  qua* 
tuor  circuitus,  &  feptimam  partem,  e  quin* 
que  circuitus,  &  feptimam. 

Ex  hoc  patecquod  non  coniungentur  in  «  ■ 
alio  loco ,  neque  aiio  tempore  ante  ptsc- 
diclum  tempus. 

Propojitio  qmnquagejimA. 

Omnes  circuituum  proportiones  inciui* 
dem  temporipus  repctuntur- 

Sint  in  circulo  abcdefg:a  &  biun- 
clia,  5c  in  primo  congrelTu  iungantur  in 
c ,  in  (ecundo  in  d,  in  tertio  in  e,  in  quar- 
to  in  f ,  in  quinto  in  g ,  in  fcxco  in  h ,  in 
feptimo  in  k,  in  o<5lauo  in  L  Et  fic  de- 
inccps  cumque  tempora  fint  xqualia,  erunt 
&  circuitus  totidem  numero  ,  &  exceiTus 
xquales  etiam  ac,cd,de,ef,fg,gh, 
h  k  ,  Jt  I.  Et  fi  aggregatum  a  fcilicet  cir- 
culorum ,  &  poicionis  fuerit  commenfum  Perc», 
circulo  ,  &  ita  de  b  erunt  omnia  com-  tf*«Am, 


menfa  ad  circulum  ,  6c  etiam  inter  fe.  Ec 
Ci  inter  fe  aggregata  ,  vel  portiones  erunt,, 
&  eodem  modo  reliqua.  Et  quoniam  cir- 
culi  circulis  commenfi  funt :  fi  portio- 
nes  erunt  inuicem  commenfac  erunt,  flc 
toti  cireuitus  cum  partibus  comrnenfi, 
&C  fi  non  commenfi  ,  ncque  erunt  inter  fe, 
neque  ad  circulum.  Et  fi  totum  fpatium 
cum  circuitibus  erit  vnius  generis ,  erunt 
duplicata ,  Sc  triplicata ,  &  quadrupiica- 
f a  dyXdem  jencris  ;  quarc  cum  iparia  ipfa 

detraclis 


Propofitio  5fc 


fer  17. 
iinfdem 


fi 


detraftis  circuitibus  velut  rhete  habeant 
naturam  recifi  ,  &  fpatia  ipfatotaiinteiul- 
dem    generis  ,  erunt  fpatia  ,  qux  relm- 
quuntur  eiufdem  generis.    Erunt  tamen 
incommenfa  neceflario,  fi  parccs  fuennt 
iocommnfie  toti.    Ponatur  a  c  jn  com- 
menfa  toti  circulo  dico  ,  quod  a  k  etiam 
eit  iucommenfa  toti  circulo:  &c  etiam  afc, 
&  k  c.    Quia  cnim  a  c  eft  incoraraenla 
arculo,  &  k  acum  toto  circulo  femel  eft 
fwi4-*«-Commenlaac  ,  quia  raultiples  ei.  Igitur 
*  tuwem  cum  circulus  ,  &  a  k  diuidautur  in  circu- 
lum  ec  a  k  ,  &  circulus  fic  incommenfus 
circulo  ,  cum  a  k  erit  aggregatum  ex  cir- 
culo  ,  &  a  k  incommenlum  ipfi  a  k  &a  K 
pariter  incommenfa  circulo.  Rurfus  quia  a 
jvn4.  rur-k  eft  incommenfa  circulo  cum  a  k,  &  cir- 
culus  cum  a  k  fic  multiplex  ad  a  c ;  erit  a 
k  incommenfa  ac,  quare  erir  ck  incom- 
inij.mr-  menfa  a    &  a  c  ,  &  circulo  addica  ak.  Sl 
f"s'  crgo  a  c  fic  commenfa  circulo ,  erunt  onr 

nes  portiones  e  genere  numeri,  &  fi  po- 
tencia  rhete  erunt  omnes,  vel  potentiarhe- 
te  ,  vel  circulis  detraftis  ,  vt  a  k  &  a  l  re- 
cifa  :  &  a  c  fir  potentia  fecunda  rhete ,  id 
eft  radix  cubica  erunt  omnes  c  d ,  d  e  ,  e  f, 
potentia  fecunda  rhete ,  &  radices  cubi- 
cx  numeri,  feu  iatera  corporum  rhete,a  fc 
veto&  a  1,&  huiufmodi  ininfinitura  recila 
potentia  rhete. 
cor.       £x  hoc  patet ,  quod  cum  circulus  poi- 
*«  fcfafc  in  iofinita  genera  quantitatum, 

mm  vit.fi-  nQn  funt  jnuicemc0mmenfa:  cumque 
mHtm'nt  coniunaiones  h*  feraper  in  eodem  genere 
mancant,  quod  infinita  punfta ,  &  lnhni- 
tis ,  in  fpcciebus  quantitatum  remanebunt 
in  quibus  a  6:  b  in  perpetuum  nunquam 
conuenient.  Velutfi  cuniunctio  prima  fiac 
in  cu.  f  alieuiuscirculi,nunquam  con- 
uenient,  neque  in  medietate,  neque  in 
quarta  parte ,  nec  octaua  ,  nec  tertia,  nec 
fexta,  nec  nona  ,»nec  qtiinta,  nec  deci- 
ma,  &  ficde  iingulisin  genere  commen- 
farum  toti  circulo:  Ncque  in  quadra- 
ta  -  vcl  f  velf  neque  *f  vel-,  neque 
in  L  j.m.  i-nec  i.inm.*.  j.necm^. 
*  i.auc  3.  aut  7.  nec  in  relata ahcuras 
numeri,  ncc  in  z.m.^.^-cub.  ^neci.m. 
cub.4.  &  ficdealiis. 


hoc  eft  potentia  rhete,  fed  fi  quis  auferat 
monadem  fict  *  &  &•  »•&  llof  f  fecifuni 
i.fcilicet  1.  p.^v;ym.  ^.^,  fedtamen 
verc  eft  Hnea  media. 

Quod  vero  non  contingat  coniungi  w 
alio  loco  neque  tempore  fit ,  vt  a  b  iungan- 
tur  in  c  ,  &  fit  reuolutio  a  tnplex  integra, 
&  b  fexcuplex ,  &  tempus  totum  decem 
annorum  :  ita  vt  a  c  fit  tertia  pars  circuitus 
&  a  circuitus  tres  anni,  &  quia  circuitus  b 
funt  fex  cum  tertia,  diuidemus  decem  per 
6  -  exic  1  -  dico  quod  non  pnus ,  neque 
in  alio  pun&o.  Sienim  primum  in  eodem 
pundko ,  &  gtatia  exeropli ,  in  quatuor  an- 
nis  congruit  enim,  &  b  dicamus  quodper- 
eeerit  dqas  reuolutiones  cum  tertia ,  hoc 
enim  eft  neceflarium,  fi  debet  peruenke 


re 


Ctr. 


—  !  6  — 

ad  c,  &  erunc  anni  tres  ,  &  ^  ,  non  erga 
anni  quatuor.    Cum  enim  rempora . ,  dx- 
uerfa  diuiduntur  per  nuraeros  habentes 
proportionem  erunti  qui  prodeunt  nurae- 
ri  in  eadem  ratioue.    Diuifo  ergo  10.  per 
^  exit  6\ ,  &  diuifo  4.  P"1^  em 
al.ifftuttff  adz^,  vtio;ad  4-  igi- 
tur  i  non  poteft  efle  «quak-f  &  emm 
per  "prsrcedentem  repetuntur ,  crgo  non 
pdfluS  redire  ,  donec  iterum  comungan- 
tur  in  ipfo  a.  Si  enim  aliter  fit  vt  ex  e,igi- 
tur  e  c  eft  aqualis  a  c  pars  toti ,  quod  con- 
tingere  non  poteft.     Sin  v«6  coraunclio 
fiat  indsigiturpa  prwedentem  d  c  eft 
pars  acfub  raulciplex  quomodohbet,  qua- 
re  non  fuerunt  airumpti  primi  nuraen.  Vc- 
luti  in  exemplo  conftituimus,  quoda,K 
b  conueniunt  in  c  in  decem  anms ,  oc  a 
c  eft  tertia  pars  circuitus  :  crgo  m  tri- 
ointa  annis  conueniunt  in  a,  &  m  qua- 
draginta  rutfus  in  c.    Si  ergo  quis  aflum- 
pfiflet  quadraginta  annos  ab  mitio  pio 
congreflu,&diuifilTetper  1  f  exjret  a£ 

&  fi  Per  3-  exirec    ~'  mam; 

feftum  eft  ,  quod  vterque  numerus  poteft 
diuidi  per  eundem  numerum ,  vt  pote  4. 
&  exit  numerus  cum  cadcm  partc  ku> 
cet  6  —  &  3  —  ergo  conuenient  ante3non 
€rgo  a'ffumpfifti5rnraim°sin  ea  proportione. 
llli  autem  nequaquam  amplius  dwidi  no« 
poflunt  eodem  modo. 

Trepofitio  quittqMgtpmafectmda, 

fria  mobila  coniu&a  in  codem  puiffto, 
^uorum  duo,§c  duo  conueniatin  partibu^ 


Decem  Qcutuor, 

II        II.       V  J 


Fropofttio  qmnquagefimaprima. 

Operationes  didtas  exemplo  declara- 

Supponamus  in  circ_uto  przdidto  a  c 
7  conftat,  quod  efle  non  poteft  quia  ^-7- 
eft  maior  monade,  ideo  toto  circulo,  qua- 
re  non  poterit  efie  pars  circuh ,  fed  refc- 
cerur  ad  quantitatem  cettam  ,  velutquod 
circulusfit  10.  femperergodmidemus*. 
feu  eam  proportioncm  per  10,  quantitatem 
circuli  &  exibit  *  ^  & 
circuli ,  &  ita  fi  portio  fit      cub.  16.  diui- 
demus     cub.  1 6.  per  1  o.  exibit  *.cu. 

&  ita  de  aliis.  ,  .. 

Sedcum  exrepetitione  crefcat  portio  il- 
la  donec  exuperet  monadem  ,  aut  ahquem 
cuemuis  numerum  detra^a  monade  aut  nu- 
icro  citcuituura  habcbit  rationem  recifi. 
Velut  Ri.  7^  quater  fumpta  efttcit  ^ 
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Gor. 


incommenfis  inter  fe,  in  perpetuuminnul- 
lo  vnquam  pun&o  conuenient. 

Sinta  beiuncla,&  primoiungantur  a& 
b,  iterum  in  d  &  b  ,  &  cine,6V  fint  a  d ,  a 
e  incommenfx ,  dicoquod  a  b  c  rranquarn 
conuenient  in  aliquo  pun&o  ,  feu  primo, 
feu  alio  a  pnmo  ;  fi  non  conueniant  in  f, 
erunt  ergo  in  g  temporereuolutiones  inte- 
grae,  &  portio  a  f  in  fuper.  Et  quia  hx  con- 


ftituuntur  per  congrefTus  bcum  a,  &  funt 
fpatia  ad  ,  &  b cum  c  ,  Sc  funt  fpatia  e  f, 
igitur  fpacium  a  f  erit  ex  gcncre  quancita- 
tis  a  d  ,  Sc  a  e  per  quinquagehmam,  harum 
ergo  erunt  commenfz:quod  eft  contrafup- 
pofitum.  Et  harum  propofitionum  princi- 
pium  eft  traditum  a  Campano  Nouarienfi 
Euclidis  expofitore  ,  inquodamlibello  non 
edito  qui  diligentia  patris  mci  Facij  ad  me 
peruenic. 

Tropofmo  quinqu*gefim&tertia. 

Circulorum  fe  in  adaerfum  mouentium 
proportionem  declarare.         t  " 


qnia  vterque  mouetur  eodem  circuitu  k  m 
axis,ergo  quoties  m  ctrcumducitut  in  circui- 
tu  a  b  toties  ok  continetur  in  c  n ,  ergo  fi 
fiat  eomparatio  femidiametri  m  ad  c  n,eric 
produ&a  propoutio  circuitus  a  b  ad  circui- 
tum  m  ex  proportione  c  n  ad  o  k,et  femidi- 
metientis  m  ad  idem  o  k ,  ergoper  16  pro- 
portio  numeri  circuitus  vnius  per  alterurn 
eft ,  vtre&anguli  fubc  n,  6c  femidimetien- 
te  m  ad  ^uadratum  k  q,  quod  erat  demon- 
ftrandum. 

Manifeftum  eft  aucem  ex  ipfe  foU  con-  Ccr  r> 
ftitutione,quod  fi  a  b  mouetur  furfum  adex- 
tro  in  finiltrum  in  inferiore  parte ,  mouebi- 
tura  finiftro  indextrum,&:  vterque  circulo- 
rii  g  &  k  in  fupetiore  parte,  &  in  inferiore 
mouebitur  contrario  motu,icilicet  lnlupe- 
riore  a*fimftro  in  dexir.um,&  inferiore  a  dex- 
tro  infiniftrum,  iili  vero  duo  orbes  fimili 
motu  mouebuntur  tam  in  parte  fuperio- 
re ,  quam  inferiore ,  Sc  proportio  raocuum 
eorum  intsr  fe  eric  velut  dimctientium 
eorundem. 

Rurfuscumab  circumuertatur  cum  ma- 
nubrio  c  d  f  e,  tanto  velocius  circumuerte- 
tur,&  in  ea  proporcione,  quad  f  concinetur  f*.* 
in  cn,&  in  eodem  tempore,in  quo  manubrifi 
circumuertitur  in  eodem  axis  circumueiu- 
tur  ,  .&  orbis  ,  vt  di6\umeft,ergo  in  eodem 
tempore  ,  in  quo  axis  circumuercitar  in  lo- 
dem  orbis  :  er^o  tanto  tardius  videbitur 
moueriaxisipfoorbe,  quanta  eft  proportio 
minoris  insequalitatis  ipfius  axis,feu  ambitus 
feufemidimetientis  adambitum  ,  feufemi- 
dimetientem  orbis 

Propofitio  qwnquagefimaquarta, 

Porportio  circuli  ad  fuum  diametrum 
per  fimilitudinem  eftquarta  pars  periphe- 
rix,  Rurfusque  eiufdem  «firculi  ad  periphe- 
riam  diametri  quarta  pars. 


Cor, 


Sit  orbis  a  b  cuius  centrum  c  ,  manu- 
brium  c  df  e,  feu  vero  tangac  circulum  g, 
feumore  gemmasfculpentium  aligetur  al- 
tcri  orbi  funiculo  a  I  b  ,  &  fit  in  vertice 
axis  k  m  orbiculus  folidusaut  femicirculari 
forma  m  ,  dico  quodproportio  motus  a  b, 
ad  motum  meft  producka  ex  duabus  propor- 
tionibus  c  n  femidimetientis,  &  femidi- 
metientis  m  ad  ko ,  quare  vt  reclanguli  c  a 
in  dimidium  dimetientis  m  ad  quadratum 
o,utenim  a  b  ad  o  1  orbem,id  eft  L-eriphe- 
riarum  ica  c  n  ad  o  k  ,  quoniam  o  1  mouetur 
tonesin  vna  circuitione  a  b  ,  quoties  peri- 
ph  iiam  o  1  coatinetur  in  peripheria.a  b, 
ergo  quodes  o  k  continetur  in  c  n  toties  in 
vna  circuitione  0  b  o  lcircnmuertitur  ,  fed 
quoties  circumuertiwrol ,  totiesetiam  m. 


Quiam  enim  fuperficies  circuli ,  vt  ab  c"r' 
Archimede  demonftratum  eft ,  fic  ex  dimi- 
dio  diametri  in  dimidum  peripheria*erit,  vt  *T*fjZ 
eadem  nat  ex  tota  periphena  ln  quartam 
partem  diametri ,  &  ex  toca  diametro  ia  '*** 
^uartam  parttem  peripheria*,  ergo  propor- 
tio  areac  circuli  ad  diametrum  per  fimilitu- 
dinemeft  quarta  pars  penpheni,&  propor-  ^ 
tioareae  adperiperiam  eftquana  pars 
tientis,quod  etat  probandum, 


Fropajiti» 


H. 


\ 


Propofitio  55". 


Tropofitio  qmnqmgefimaqmntA 


Proportioncm  medicamentorum  per 
din  s  luppofita  arquali  proportione  inordi- 
nibus  pcr  quantitates  ,  tk  proportiones  de- 
monftrare. 

CtK        Galenus  in  libro  quinco  de  Simplicibus 
C'p.vti.     mcc]jCamentis  ,quem  fequuti  funtalij  mc- 
dici ,  ponit  quatuor  ordines  medicamento- 
rum  iuxta  qualitates  calidi  ,  frigidi  ,  ficci, 
(k.  humidi ,  &  primus  eft  cum  mcdieamen- 
tum  non  fentitur  quale  fit  licet  operetur^ 
veluc  camaimelon,  abfynthtum,  &  oriza: 
fecundus  eft ,  cum  fentitur ,  fed  non  laedit, 
vt  nux  mynftica,  faluia  ,  ozimum  :  tertius 
eft  cum  fentitur  ,  &  laedic ,  fed  non  de- 
ftrait ,  neque  corrumpic  corpus  ,  veluc  af- 
farum,apium  ftraphifagria,  cappares,  myr- 
rha ,  ruta  :  quartus  eft  ,  cum  deftruit  ve- 
luc  pyrettum  ,piper,  euphorbium  cspeag- 
grefte,  Zc  finapis,  cinamomum  autem,  6c 
gingibcr  numerancur  inter  naedicinas  cali- 
das  certi)  gradus,  &  hoc  opus  comparatur 
ad  corpus  ticut  dicit  Galenus,  &  Serapio 
non  ad  linguam  ,  vt  medici  noftri  tempo- 
ris  interpretancur-  Ex  quo  pater,  quod  ali- 
qua  medicina  poterit  efle  quarti  ordinis,& 
hon  kderehnguam  in  guftu,&alia  tertijor- 
di  iis,  quae  non  folum  laedec  linguam ,  fed 
fenfum  eius  corrumpet ,  et  deftruet ,  quod 
contingic  propter  fubftantiam  tenuem  craf- 
iae  miftam  cum  ficcicate  pari  ipfi  calori.  Sed 
iion  oportetharc  nunc  tra&are,  nonfolum 
quia  non  fic  locus  ,  fed  eciam  quod  con- 
fufa  fit  per  feipfa  maceria  abfque  eo,  quod 
difEculcacem  difficultati  addamus  ,  folum 
ergo  eas  dubitationes  adiungemus,  quas 
volentcs  declarare  propofitionem  prazfen- 
tem  ,  neque  fuperfugcre,  neque  declinare 
poflumus.  Nam  de  ficco ,  &  humido,cum 
fmt  longe  roinoris  actionis,  quam  calidum 
&  frigidum,  &  przcipue  humidum ,  non 
video  quomodo  poffit  Galenus  ftatuereme- 
dicinamhumidacertij  gradus,nedum  quarti 
cum  non  poffit  inueniri  medicina ,  quae  de- 
ftruat  corpus  noftrura  proptcr  humidam 
Caf,  3 1*.     qualitatem.  Et  licet  Serapio  pofueric  gingi- 
357.  &       ber  &  enulam  Sc  zelim  in  cercio  ordine  cali- 
358-  porum  &  humidorum  :  &  inter  frigidas  ,  & 

humidas  in  certio  portulacam  ,  aizoum,& 
virgam  paftoiis,  &  fungos.  Primum  non 
aufus  eft  ponere  medicinas  vllas  callidas, 
aut  frigidas  in  quarto  ordine,  quae  fint  hu- 
mids5.  fecundum  ,  quando  dicit  medicinas 
calidas,  auc  fngidas,  atquc  humidasin  ter- 
tio  ordine  ,  intelligit  folum  de  qualitate 
a&iua  fcilicec  caliditate  ,  vel  frigiditate,  Sc 
non  de  humida  qualitate  ,  quod  oftendit 
de  gingibere,  &c  enula ,  dicens,  quodfunc 
calid?  in  tertio  ordine  ,  Sc  humidae  hurai- 
do  crudo ,  non  aufus  addere  ordinem,  quia 
non  vidit  rationem  ,  qua  poflent  dici  hu- 
mide,  in  tertio.  Ec  clarius  in  capice  de  zei- 
len ,  quem  ftacueracincer  mcdicinascalidas, 
&  humidas  in  cercio,  dicit  quod  eft  calida 
in  certiq,  8c  humida  in  primo  ergo  non 
incelligic  per  medicinas  calidas  &  humidas 
in  certio  ordine  ,  quod  fint  humidae  in  ter 
tio  ordine.  Clarius  etiam  de  frigidis ,  Sc 


humidis,  nam  portulacam  dicic  efle  frigi- 
dam  in  certio  hurnidam  in  fecundo,  Sc  <pod 
maius,  eft  cum  coUocaflee  aizoum  incer 
medicinasfrigidas,  &humtdss  in  teicio  or- 
dine,  dicit,  quodeft  frigidum  in  urcia  or- 
dinc  ,  adiicic ,  quod  eft  ficeum  parum  ,  8c 
de  virga  paftoris  niml  dicit  de  humido,  fcd 
dicit,  quod  aftringic ,  ex  quo  coocludo, 
quod  fecundum  mencem  Serapionis  nujJia 
eft  medicina  humidior  portulaca ,  etiam 
vidccur  innuere  de  fungis ,  facis  eft  quod 
non  excedunc  fccundum  ordincm  in  humi- 
do  neque  calida  neque  frigida  j  fed  frigida 
fuuc  humidiora,  vt  fungi,  oc  porculaca  , 
quia  firigiditas  in  generatione  humidum 
magis  admictic,quam  caliditas,& calida  ma- 
gis  hume&anc,  quia  magis  penccrat  vis 
medicamenti  ,  &  ha:c  regula  de  huraido, 
&  ficco  eft  generalis  apui  Serapionem, 
quod  non  inteliigitur  ordo  in  paffiuis>  nifi 
fpcciaiiter  cxprimatur,  nam  de  ficcitate  non 
nego,  qui  inueniacur  medicinjr  ficc*  in  ter- 
tio,  8c  forfan  in  quarto  ordine ,  fed  de  hac 
Galeni  ofcicancia ,  quie  in  illo  peculiaris  eft 
dum  rult  fequi  fuas  methodos  fine  alio  di- 
ferimine  ,  medicis  confideraodum  relin- 


quo. 

Secunda  difficulcas  eft  maior,  8c  magis 
pertinetad'nos  ,  6ceft,  quod  non  decia- 
rauic  au  ifti  ordines  inter  fc  aliquam  pro- 
porcionem  feruarent ,  an  omnino  nullam, 
&  enim  nulla  proportio  feruatur ,  Hcri  nul- 
lo  modo  poteft,  vt  per  cognitionem  tem- 
peratoras  fimplicium  mcdicamentonjm  co- 
gnofcamus  tempcraturam  compoficorum 
ex  illis  rationc  vlia  ,  fed  opportcbit  foium 
experki.    Sed  fi  ordines  feruant  proportio- 
nem  ,  adhac  relinquitur  dubium  ,  an  illa 
proportio  fit  Arithrnctica>  vel  Geomctrica, 
vel  Mufica,  &  nihil  mirum  eflet,  quod  eiTct 
Mufica,  vcaliasdocuimus,  vbi  tra&auimus 
ds  differentia  inter  fenfum  auditus  ,  ec  vi- 
fus.    Sed  quia  de  hac  nullus  medicus  vi- 
dctur  intcllexifle,  omitcam  hanc  cra#atio- 
nem-  Ec  quanquam  Galenus  poffit  videri 
nonexiftimafle,  quod  hi  ordines  nonfer 
uenc  proporcionem  vliam  quia  ,  non  aufus 
eft  tradare  de  temperamento  medicamen- 
torum  compofitorum  per  rationem  tempe- 
ramanti  fimplicium  ,  nihilominus  fuppofi- 
to  quod  ita  eflet ,  quod  feruetur  altera  pro- 
portionum ,  volo  oftendcre  rationem  com- 
ponendi  in  vtraque  proportione  &  Arith- 
metica ,  &  Gcometrica.  Ex  quo  iequitur, 
quod  Aueroes  quam  ofcitanter  tradlaue- 
ric  in  qninco  fuorum  colle&aneoruni  de 
hoc,&  non  diftinguit,neque  docet  primum 
an  iir  aliqua  proporcio,  deinde  £1  qua  fit, 
cuius  gejaeris  fit ,  &  cum  in  re  tam  elara 
pugnet  prorfus  ,  vt  ccacus.  ite  maximos 
edcndo  fcd  in  caffum  plerofque,  quam  ma- 
lc  agant  qui  ei  in  ardois  tantum  tribuunt 
fidei&,  8c  authoritatis ,  fed  haec  eft  infeli- 
citas  noftra,  &  ira  Deorum.  Suppolito 
ergo  quod  primo  ordines  diftiuguantur  pcr 
proportionem  Arithmeticam,  fit  fupcrficies 
a  b  pro  quantitate  ,  &  a  fit  caljda  in  pri- 
mo  gradq,  &  b  in  ttrtio,  erit  ergoperin- 
de  ac  fi  duo  corpora  cflent  vnum  aititudi- 
nis  vnius  cum  bafi  qvudrilatera  re&angu- 
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la,  a ,  aliud  altitudinis  trium  ,  bafi  autem 
quadrilatera  fgperficie  rc&angula  b  ,  hoc 


a 

L 

....  .  .. 

igitur  eirit  totum  miftum ,  &  quia  quanti- 
tas  medicamenti  non  mutatur  qua:  eft  a* 
b  ,  ergo  taiia  corpora  «quantux  vni  corpo- 
ri  ,  cuius  bafis  eft  a  b ,  cum  eigo  talia  cor- 
pora  producanturex  a  in  vnum  ,  &  b  in 
tria  ,  ergo  diuifo  aggregato  per  a  b  prodi- 
bit  alticudo  ,  ieu  ordo  qualitatis  totiijs  me- 
dicamenti  ,  iuxta  quod  conftituitur  regula 
priaia  itbii  artis  medendi  parusr  huiufmodi, 
&  reliquac ,  traduxi  autem  ilhs  ad  hunc 
locam  ,  quia  pendent  ex  demonftracione 
hac :  duc  numerum  ordinis  finguiorum  me- 
dicamentorum  in  numerum  quantitatis, 
/imilia  iunge  ,  diflimilia  detrahe  ,  qued  it 
diuide  per  aggrcgatum,  quantitatum,  exi- 
bit  numerus  ordinis  compofiti.    Sic  mi- 
fcendo  calidum.  in  fecundo  ordine  cum  dn- 
plo  pondere  temperati  conflabic  calidum 
in  beflc.    Secunda  fi  ex  pluribus  diuerfa- 
rum  ,  qualitatum,&  ordinum  temperatum 
cfficere  velis  ,duc  qua:  funt  eiufdem  quali- 
taris  in  fuas  quantitates ,  &  iungc  ,  quod 
fit  >  diuide  per  numeram  ordinis  medica- 
menti  contrarij,  exibit  quantitas  iiiius,fub 
qua  fi  iungatur  ,  fiet  medicamentum  tem- 
peratum.    Tertia,  cum  nolueris  ex  tempe- 
rato  ,  &  abo  cuiufcumque  ordinis  medica- 
men  conficere  ordinis  remiiiioris  ,  detrahe 
numerum  ordinis  eius,  quod  conficere  vis 
ex  numero  ordinis  eius  ,  quod  h«bes ,  &c 
cum  refiduo  diuide  numerum  medicaminis 
quod  conficere  vis ,  quod  exit  eft  numerus 
quantitatis  medicamenti  non  temperati  in 
comparatione  ad  temperatem.  Exhispo- 
tes  propofitis  quibufcunque  medicamentis 
conficere  antidotum  fub  quocunque  ordine 
remifliore  potentiffimo  ex  illis.  Quatta 
in  compofitione,  quae  non  fermemefcic 
calida  ,  calidis  iuncla  femper  opus  augent, 
tt  mel  cum  pipere.    Quae  autem  fub  mi- 
nore  quantitate  exhibencur  non  fub  remif- 
fiore  ordine  agant  ,  fed  vel  facilms  impe- 
diuntur,  vel  minorem  corporis  partem4  vel 
leuius  immutant. 

Quod  fi  ftatuamus  proportionem  cfTe 
Gcoroetricam,  modus  erit  idem  in  omni- 
bus,  &  quo  ad  numerum  eciam  in  primo, 
Sc  iecundo  ordine ,  quia  in  proportione 
dupla  Geometrica  fecundus  ordo  tancum- 
dem  diftac  a  primo ,  quantum  primus  ab 
acqualitace  ,  quia  vnurn  &  duo  feruant  pro- 
portionem ,  &  scquakm  diftantiam ,  fed  in 
czteris  ordinibus  non  ica  eric,  qpia  quief- 
fet  trium  in  Arithmetica ,  fcilicet  totius 
ordo  eft ,  quatuor  in  Geometrica  .  &  quar- 
tus  ordo  ,  qui  efiet  quaruor  in  Arithmcti- 
ca,  efletodto  in  Geometrica,  ideo  fcribe- 
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mus  ordincs  hoc  modo,  &  operabimur  cura 
numeris  ioco  ordinum,  exemplum  etgo  pti- 
mum  fic  medicina  calidain  tertio  ordine 
quatuor  vnciarum,  &  medicma  frigida  in 
fecundo  ordme  duarum  vnciatum  ,  duco 
quatuor  in  tiia  ,  fi  proportio  fu  Arithme- 
tica ,  fit  duodecim  ,  duco  duo  iu  duo  fit 
quacuor,  detraho  quatuor  in  duodecim,quia 
omnis  medicina  tantum  ret«ndit  dc  con- 
trario,  feuminuit  relinquuntur  o&o  fcili- 
cet  caliditatis  ,  diuido  per  fex  aggregatum 
vnciarumexic  vnum,&  tertia,  eigo  eric 
calida  in  principio  fecundi  oidinis.  Sccun- 
dum  exemplum  fint  ea:dem  medicinx  ,& 
fit  proportio  Geometrica,  ducemus  eigo 
quacuor  in  quatuor ,  8c  fiunt  fexdecim,& 
duo  in  duo  fiunt  quatuor,  dccrahe  quatuoc 
ex  fexdecim,  &  remanent  duodecim,  di- 
uide  per  fex  ,  vt  prius  ,  exeunt  duo  ,  ergo 
erit  calida  infine  fecundi  gradus  vides  ergo 
difcrimen.  rurfusfint  amba:  medicinaecali- 
dx  ,  &  ducemus  ,  vt  prius  in  tertio  exem- 
plo,  vbi  proportio  fit  Aricmctica  iungendo 
duodecim  cum  quatuor ,  &  fient  fexdecim, 
diuide  per  fex  ,  exeunt  duo ,  Sc  duatertia:, 
ergo  eric  caiida  in  medio  terti/  gradus,  rur- 
fus  in  quarto  exemploiungcmus  fexdecim 
cum  quatuor ,  &  fient  viginu  ,  diuide  per 
fex  exibunt  tria  &  tercia  ,  &  ita  erit  in  me- 
dio  tertij  gradus,  vt  prius,  fed  fi  ille  quatqor 
vnciat  eflent  calidse  in  quatto  gradu,  & 
illac  dua;    vncix    in    fecundo  gradu  , 
vc  prius  ducendo    quatuor     in  qua- 
tuor  fiunt  fexdecim  ,  &  duo  in  duo 
fiunt  quatuor ,  iunge,  &  fienc  vigihti,  diui- 
de  perfexexeunt  triacum  tei  cia,  ergo  erit 
calida  in  principio  quarti  gradus  fecundum 
proportionem  Arithmeticamjed  fecundum 
Gccmetricam  duc  quatuor  in  o&o  ,  fiunt 
triginta  duo,  adde  quatuor  vt  prius ,  fcilicet 
produdum  duorum  in  duo  fiunt  triginta 
fex  ,  diuide  per  fex ,  cxeunt  fex,  &  quia  fex 
ad  quatuor  maiorem  habent  proporcionem 
quam  odo  ad  fex  ideo  haec  medicina  erit 
calida  vltra  medium  quarti  gradus,  iam 
ergo  vides  racionem  ,  &  differentiamho- 
rum. 

Quod  fi  quis  dicat ,  an  debeat  attendi 
Geometrica  propoitio  in  medicamentis,  an 
Arithmetica,  refpodeo  ,  quod  veriiimilius 
eft  de  Arithmetica,quiailla  proportioetiam 
quod  fit  minor  quatuor  ad  trium  ,  quam 
trium  adduo,  &  muho  minor  quam  duo 
ad  vnum  nihilominus  lorge  plus  operatur, 
quia  tertius  ordo  iam  incipi  t  ile  praster  na- 
turam^  &  videmus,  quod  Isefio  fadla  in  vul- 
nerato  ,  etiam  quod  fit  quadiuplo  minor, 
plus  nocet  longe  ,  quam  in  fano  quadrup/o 
maior :  quia  termini  prscer  naturam  funt 
valdc  angufti  in  comparatione  ad  iatitudi- 
nem  naturalem,  ficut  etiam  videmusinren- 
dendis  chordis  fcorpionum  ,  quod  vitima 
parseft  breuis,  &  tamen  homini  tantam 
difficultatem  adijcit,  Notandum  cftetiam 
quod  ob  hoc  diuiferunt  ordines  in  tres  par- 
tes  ,  velut  gingibereft  calidumin  finecertij 
ordinis,  origanum  in  medio,  cinamomum 
in  principio ,  Sc  ita  euphorbium  eft  ealidum 
in  principio  quarti  gradus,  fed  infinepiin- 
cipij  piper ,   in  principio  principij  aqua 

fepara 
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Propofitio  56.57.6t58.  489 

fepiratic-ftis  ifi  medio  quarti  erdinis,  fed  xquiponderans,    Sitergovt  aexb,  c,d,e, 

ole«m  calchanti  feOum  ea  arce .  vt  cxu-  eleucc  eodem  ordme  pondera c,  f,fr  h,  cnt 

nt  paleas  ,ficut  ignis  ell  calidum  in  fine  «rgo  ponderum  h,  g  ,f,  c,  ad  fe  muicem,* 

quatti  crdbis.itaTumciet  diuidere  propter  *d  a  qualis  motuum  ob  diftanuam  inteiv- 

Sem  caufam  primum  ,  &  fecundum  torum.  Experknentum 

c  dinem  in  duas  tantum  partes  non  ratio-  dimidium  ponderis  xquihbnum  facit  ex 

ne  atitudinis,  qux  eft  xqualis  ,  vel  etiam  palmo  minoris  dimuho  motum  manife, 

t^m^.  fed  ratione  Varietatis  opera-  ftum,  &expalmo  quarta  pars  ponta,er- 

tionis  qux  minus  fentitur ,  &  maximc  in  go  fe  habenc  prope  portionem. 
primo  ordine. 


Ctr, 


ttr  (.  Pro- 

Aliw. 
frrij.ftx- 
ti  Elemcnt. 
I*r  17. 
feftimi 
etifJem. 
fir  6.  decl 


fropofitie  qu'mqu*ltfim*f9Xt*. 

Proportio  cuiufuis  binomij  ad  fuum  rc- 
cifum,  vel  ci  commenfum  eft  duplicacaei. 
qu?  ad  numcri  latus. 

Cum  enim  proportionis  mediurn  fitla- 
tus  numeri  eo  quod  ex  binomio  in  recifum 
fuum  fitnumcrusex  his ,  qux  demonftra* 
ta  funt  generaliter  in  tertio  Arithmetic* 


Prtptfitie  ^ninejH4l*Jim4Qiimtg. 

Qu*  ex  alto  defcendunt  cur  non  ean- 
dem  pro  diftantia  motus  rationem  inlibero 
aere  fcrucnt  confiderare.  - 

Acr  in  fublimiore  eius  regione  femper 
naturali  motu  fertur  ex  Oriente  in  Occi- 
dentem,  fcd  &infraverum  minus  mani- 
feftc.  At  cafu  plerumque  concingit ,  vt 
moueatur  longe  vehementius ,  feu  ad  can- 


ta  lunt  cenerauter  in  ccruo  ni  1111.1";««.-.  ■  — »-  ■  , 

de  omnLs  binomiis  cum  fuis  tecifis,  vct  dem  partem  feu  anam.    Qui  vero  natu 
t  Zd  atis   lateribus  erit  *.numeri mc-  ralis  cft  debilis  eft  ,  quoniam  in  tenu.  vai- 
^polne  i"r  binomL ,  fc  fuum  de  fubftantia  eft ,  nec  eontiuuus  fed mftar 
recifum,  igitur  cumproportioprodudornm  motus  aqu* mans flmt  ac  refluut  aliter  ne 
Z bL:2  incommenfa  recifoV  vt  com-  cefle  cflet ,  vt  finguhs  hons 
menforum  ad  rccifa  crunt  omnia  produfta  per  mille  milharia  P^ccdwet 
 c  :r_  r„„  TC  fir  neaae  latere  poliet, 


"'w""1  —   :      .r  C 

t.ro.acc  cx  binomio  incommenia  rccilo  luo^.  nu 

mi  LUmm.  meti ,  igitur  proportio  binomij  ad  recifum 

fuum ,  &  omnia  commenfa  illi>  eft  duplica* 

ta  eiquxad  numeri. 

PropftM  qmrtqtmgifimtftptim*' 

Motus  rationem  ad  pondusinuenire. 
Cor  Oftenfum  eft  antea,  quod  motus  natu- 
'  ralisyeiocior  fit  in  fine,  ac  magis  augetur 
ob  aifris  motum,  tbi  ver6  hxret  efl:  ac  fi 
quiefcaL  Eadcm  autem  cft  ratio  in  motis 
iriolenter,  &  naturaliter  dum  aequaliimpe- 
tu  feruntur.  Sed  fubito  poft  etiam,  quod 
motus  xqualiter  augerentur  minus  tamen 
crefcit  proportio  violenti  fcilicet  ob  impe- 
dimentum  naturale.    Sed  fi  vis  mouens 


fic  neque  latere  polfet* 
quandoquidem  fortuiti  mo- 
tus ,  qui  funt  multo  tardiorcs 
non  latent  nos;  Nam  tardio- 
res  illos  efle  conftat ,  cum  in 
hora  fint  pulfus  arteriarum » 
quatuor  millia  iduum  in  ho» 
mine  prope  temperamentum  :  fi  igitur  mo- 
tus  naturalis  aeris  eiTet  continuus,  in  hora 
acr  procederet  ob  ambitum  terrx  millies 
milk  paflus ,  igitur  in  idu  pulfus  fuperaret 
palTus^o.  Atexperimur  nullum  vcntuiTi 
auc  procellam  fupcrare  quinquaginta  palius 
cum  etiam  continuus  cffe  nunquam  foleac 
imo  ne  poflitquidem,  itaque  cum  hie  mul- 
to  lardior  etiam  in  fublimi ,  dum  eft,  nos 
iaterc  non  queat  multo  minus  polTetnatu- 


dimentum  naturaie.    aca  11  «w.  - —  r-7  '  ■„  *  ^m  Darte 

fieritadeb  valida  vt  proportio  incrcmentt  rahs  latercii  adco  ve bx  &  in  eadem  parte 
fueriraaco  vaiia*     r  r    ~  ■    u     pt3Ctei-ea  tan- 


tx  aere  fit  maior ,  quam  impedimentum 
&  incrementum  alterius  mobiiis  naturali 
ter  moti ,  motus  iile  yelocior  fiet  natura 
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acris  eflet  atquc  coritinuus.  Prxterea  tan- 
tus  impetus  nuriquam  a  minoire  motu ,  aut 
caufa  fuperaretur  ,  adeo  vt  ffrmper  flatum 
aeris  orientalem    fentiremus.  Ouotidie 
etiam  aduenire  ad  hos  aerem  ex  Iilirico, 
Maccdonia,  Myfia ,  Ponto  i  Eythinia,  Ca- 
padocia,  Syria ,  Babylonia ,  Hyrcanoraari, 
Ba&rianis .  Sacis,  Scythis  „  ac  Seris,  to- 
to  prxterea  Oceano  oriental»  tam  vafto, 
&  GalLica  noua  ,  terraque  florid*  non  fo- 
lum  res  cft  admirabilis,  &  incredibilis,  fei 
etiam  alinea  afcnfu  ,  ocab  his,  quxeuc- 
niunt.  A  Cenfu  quidem ,  quoniam  nebuiw» 
in  aere  mouentur  ,  primum  non  in 
eandem  partemfemper  mouentur:nunquam 
autcm  adeo  celerlter  :at  fi  aer  fic  cncunv 
uoluetetur ,  mouerentur ,  &  illa  ,  qux  i» 
so  continentur,quotidieirae  aerem  expcfi- 
temur  o£  nubiiofum  >  &  madidum  propter 
mare.   Nec  his ,  qux  eueniunt  hoc  iaci* 


«cuflu .  Huoi  «go  «..«£  dieb«S  Ube  ea  i„fe«« 
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49°    Propofitio  59.60.Sc61. 


■Cor 


Cer. 
Per  xo.hn- 

im. 


C«r. 


itts. 


Sc  cselum  nataralitcr  perpetuo  mouentur, 
quare  etiam  aer.  Experimento,  qubd  vbi 
hiant  oftia  ,  &C  ianux  ,  ibi  perpetuus  fenti- 
tur  flatiis.  Ergo  fi  a  pondus  defcendat  in 
c  »  ex  alto  fertur  jefta  ,  led  fi  ex  fublimi 
transferetur  in  b ,  &:  in  dire&a,  &  ad  latus, 
vnde  ex  hoc  fequitgr. 

Propojitio  quincjuagejimafioria. 

Orane  mobile  motum  duobus  motibus 
non  ad  idem  tendentibus,  vtroque  feorfurn 
tradirus  moueretur  fimili  motu, 

Sit  a  mobile ,  quod  moueatur  per  a  b 
c  impulfu  vcnti  aut  violento  cum  natutali 
coniun&o:  &c  fit  terminus  naturalis  e,  & 
violenti  d :  vterque  in  dirc&o  cdico,  quod 
tardius  pcrueniet  ad  c  quam  d,  vel  e.  De 
e  manifeftum  eft,  quoniam 
motus  acris,  qui  intendit 
motum  a ,  diuicUcur  in  par- 
cem  ,  quac  iuuat  motum  ad  d, 
&c  p«rtem,  quse  mouetur  ad  e, 
igitur  fit  minor  adie&io.  Et 
etiam  quia  a  c  eft  longior  a  e 
ex  diffiaitione  re&#  ;  quare 
tardius  perueniet  ad  c  quam 
ad  e  duplici  ratione.  Dico  etiam  ,  quod 
tardius  ad  c  quam  d.  Quia  enim  vis,  qu^ 
fert  ad  d  repugnat  ei ,  quar  fert  ad  e ,  &  vis 
quae  fert  ad  e,  repugnat  ei  qu*  fert  ad  d, 
igitur  tardius  perueniet  ad  e,  quam  d.  Nec 
potes  dicere  ,  qu6d  vis  ,  quas  fert  ad  c  ad- 
adiunet  ad  raotum  c  regione  d ,  nam  cum 
vnns  motus  non  poffir  perfici  fine  altero,igi- 
tur  quancum  rrrotus  ad  e  retardabit  motum 
ad  d,  tanto  motus  a  c  eric  tardior  abfolute 
mocu  ad  d.  Verum  et ,  quod  etiamince  bre- 
uiorerre  a  d5quia  motus  ad  efempercontra- 
hic  motum  ad  naturalis  violentum  ob  cau- 
famdi&am.Vtrum  verb  motusad  cabfolote 
lit  tardior  ,  quam  ad  d,  non  fuppofico,quod 
c  e  fu  squalis  a  d,  fed  mior,  nunc  non  eft 
locus  dccarminandi. 

Ex  hoc  pacet,'  quod  mocus  a*quidiftan- 
tis  mobilis  ,  finis  ,  eft  minimus  omnium: 
quoniam  rnobile  quafi  quiefcit  in  illo.  Ve- 
lut  fi  a  moueatur  ad  b  ,  inde  defle&at  ad  c 
minimus  motus  erit  in  b,  vbi  incipit  natura- 
lis :  nam  cum  incipiat ,  eric  debiliflimus , 
quia  non  eft  mutus  acT:u  :  violentus  autem 
x qual  eft  naturali,  dum  minimus  eft  ergo 
cum  ex  diftantia  medij  palmi  duplicetur, 
naturaiis  erit  motus  in  b  minimus,  nifi  b  c 


elfet,  minor  dimidio  palmi.  Et  etiam 
qubdeflet  minor,quia  vt diclum eft, vter- 
que  fimul  iun&us  eft  aequalis  vni  eorum  non 
impedito  vel  minor. 


ftnyhu. 

m. 


Ctr, 


Propojitio  fixagejima. 

Omne  mobile  motu  naturali  defcendens 
parte  defccndit  gtauiore  iecundum  graui- 
tatis  centrura. 

Sita  mobile  ,  grauitatis  centtum  b,  cu-  c,r' 
ius  pars  ei  proximor ,  fitca,  dicocjuod 
defcendat  motu  naturali  c  a ,  parte  tan- 
gendo  terram ,  quia  enim  totum  a  non 
poteft  defcendere  ad  centrum  defcendit  b, 
quia  eadem  eft  natura  partis  »  &  totius: 
autem     terrae    natura    eft     vt  cen- 
trum  ,  totius  fit  centrum  gia- 
uitatis,  quire  b  breuiore  via 
fertur  ad  centrum  ,  etgo  per 
c  d  proximorem  partem  ipfi  b. 
Sed  pars  proximior  neceftano  eft 
grauior ,  quia  centrum  eft  in  me- 
dio  gtauitatis  ,  ergo  omne  mobile  defcenr 
dit  motu  naturali  per  fui  grauiorem  partern.  r 

Ex  hoc  fequitur  ,  quod  graue  habens 
pattes  inaequales,  feu  fubftantia,  feu  forma, 
(i  ita  excutiatur  ,  vt  pars  grauior  non  fit  iu- 
fra  oportet,  vt  circumuoluatur, 

Propofit'19  fexagefimaprima. 

Proportionem  icl:us  ad  pondus  rei,  &  di- 
ftantiam  generaliter  confiderare. 

Didum  eftfupcrius  de  proportione  dc*  r^e': 
fcenfus  ad  grauitatem  :  &  qubd  fi  graue  pr°,^i 
defcendat  ex  alto  impeditur  a  motu  aeris:  proptf. 
&C  quod  res,  quac  mouetur  duobus  moti-  froptfc, 
bus  non  ad  idem  cendentibus  tardius  mo-' 
uetur  ,  quam  motus  vnufquifque.  Demum 
quod  graue  defcendens  circumuoiuitur  , 
pars  grauior  non  fit  ,  deorfum  :  &c  antea 
vbi  egimus  de  proporcione  motus  ad  gra- 
uitatem,quod  ha?c  intelligenda  funt  provt 
polTunt  intelligi  de  motu  etiam  violento. 
Cum  ergo  videamus  duo  hsecqUod  res  acuta 
frangit  caput ,  fi  ex  alto  incidat,  fed  non 
concutit  ,  lata  concutit »  fed  non  diuidit, 
premit  tamen  carnem  fubie&am :  nec  hoc 
accidit  merito  ponderis  :  nam  vt  vifum  eft 
femilibra  lapidis  ,  vel  ferri  cadens  ex  ako 
contundit  caput ,  &  vulnerat,  &  oon  ele- 
uat  in  aequilibrio  ,  vt  pote  ex  alto  cadens 
loco  pet  fpatium  o<9;o  palmorum  pondus 
fexdecim  librarum  ,  &  a  pondere  fexdecim 
librarum  homo  non  lseditur ,  nec  vulnera- 
tur ,  ergo  id  acci.dit  ex  alia  caufa  ,  6c  eftj 
quod  aer  interceptus  inter  graue ,  &  cor- 
pus  noftram  ndn  poteft  diiabi  tam  cit6, 
ergo  ne  corpus  peuetret,  cogitur  ingredi  lo- 
cutn ,  eui  eft  obuius  ,  atque  ita  concutere, 
&  diuidere    Ex  quibus  fequuntur  omnia 
hsc. 

Primum  fi  qttod  incidit ,  molle  fueric, 
non  vulneratur  caput ,  vel  pars  fubiecla, 
quia  refilic  in  corpus  moile  :  nec  a  molli, 
quia  rctianditur,  poteft  vulnerari  :ergo  nul- 
lo  modo.  Sed  neque  adeo  concurrit,  quia 
aer  rediens  ,  Sc  recep tus  in  molii  corporc 
pro  parte,  non  verberat  Jocum. 

Secundum  in  omni  collifione  feudori,feu  c#r, 
moIlis,fed  magis  duri,dilabuntur  partesaeris 
ad  Iatera,ideo  quod  partes  medise  prarmun- 
tur.  Et  quanco  motus  eft  tardior. 

Tertium 


» 


Propofitio  62.63.  &  64.  491 


Cor. 


Cor. 


Ctr. 


Co. 


Cor. 


.Tertiuminmotu  Yelocifit  maioridtus  &c 
Ixfio  ,  &  maiora  omnia  quam  proporridU 
nem  morus:quoniam  ob  velocitatem  minus 
dirfugk  aeris.Et  ideo  fiuntgrauia  vulnera  ex 
modico  incrementovelockacis  motus. 

Quaitumreslata;,dura:  concutiunt,&  non 
vulnerant  nifi  fint  cum  magno  impetu  ,  aut 
valde  gtauesracutae:  autem  vulneranc  ,  fed 
non  eoncutiunt ,  nifi  parci  acutadatafucce- 
dat. 

Quintum,  corpora  dura  magis  keduntur 
a  latis  ,  quia  fcinduncur ,  mollia  auccm  a  te- 
nuibus,quiadiuiduncur:nam  mollicieexcipi- 
unc  aecem  ,  Sc  ita  alacis  non  adeo  patiuncur, 
&  etiam  quoniam  nec  franguntur  ,  nec 
fponte  fcinduncur. 

Sexcum,  etiam  in  duris  penetrat  aliquid 
aeris,alker  cota  frangerentur.  Conftat  etiam 
omncm  lapidan  marmoreum  ,  auc  filiceum 
efle  porofum  ,  vt  dicunt.  Etetiam  quia  reei- 
pkur  in  mollioribus  .•  ergo  etiam  in  durio- 
ribus  &  in  duriffimis.-quodfinonrecipiant 
vt  vitrum,  &  gemmae  coca  franguntur.  Hoc 
etiam  videtur  fenfiue  Philofophus,  qui  vult, 
qu6d  res  franguntur  ob  por  os. 

fropofifio  fexagefimafecmdnt. 

Proporiionem  motoris  in  plano  ad  mo- 
torcm  ,  qui  eleuat  pondus  iuxta  id ,  (juod 
mou'-t  inuenire» 

Conftitutum  eft  inuenire  proportionem 
virium ,  quae  eleuant  pondus  ad  vues  ,  qua: 
ipfum  in  plano  leui  trahere  pof-T<£ 
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funt.  Vires  enim  ,  quae  eleuar 
pondus  a  funt  eazdem  puCa  b  , 
qua:  vero  trahunt  c,  fed  has  poflunc  vaiiari, 
nam  quanto  vinculum  alcius  ,  auc  decliuis 
locus  magis,  aut  afpera  fupeificies  feu  pon- 
deris  feu  plani ,  tanco  difficilius  trahicur ,  & 
maioresexpofck  vkes:hoc  enim  experimen- 
to  deprehendkur.  Duac  vero  poftrema;  cau- 
fae  etiam  per  fe  perfpicua:  func ,  nec  de- 
monftratione  indigent :  nifi  quodii  planum 
fit  duriffimum  ,  ac  leuiffimum  ,  quod  eft  af- 
perum  facilius  trahicur,quia  minore  fui  par- 
te  planum  tangit.  Nospraitereafupponimus 
planum  ajquale  vndique leuedurum,  Sc  cor- 
pus  vndique  iibi  fimile ,  id  eft  cubi  formam 
referens >  &  vinculum  in  imo :  Demonftra- 
reigitur  expedk  primum,'qu6d  in  hoc  cafu 
b  eft  duplum  ad  c,  Quiaenim  cuma  eleua- 
tur  b  vkes  fuperant  motum  oblcurum  leu 
occulcum ,  feu  pondusa  ,  &c  fi  primitteretur 
fine  eo  quod  fuftineret ,  defcendei  ec  iuxta 
pondus  fuum,quod  fit  dmiticur  ergo  per  pon- 
dusd,atquia  trahendo  duckur  cuca  me- 
dium ,  nam  plana  fuperficies  parum  dirTert 
a  rotunda  terra:  ob  terrae  magnkudmem, 
media  erit  repugnamia  :  in  eo  enim  quod 
mouetur ,  grauitacem  habet  d  in  eo  ,  quod 
non  remouetur  nullam  habet  grauitacem, 
mediatn  ergo  retinetgraukatem,  quare  vt  b 
ad  d  ,  ita  c  ad  dimidium ,  graukatis  a  ,  at  b 
eft  primum  ,  quod  poteft  moucxe  d ,  igitur 
c  eft  primum,  quod  poteft  rnouere  dimidium 
a  vt  ergo  dimidium  a  ad  d ,  ita  c  ad  b ,  eft 
igitui  c  iimidium  b, 


fropofitio  fexagefmatsrtia. 

Omne  graue  quanto  proxiraius  alliga- 
tum  plano ,  tanto  faeilius  trahkur. 

Sk  graue  a  b  c  alligatum  funibus  indc  f,  CW, 
dico,  quod  facilius  trahe-y^ 
tur  perf  equarncb,&e  b,  j|7 
quam  d a,quia  fi  debet  tra- 
hi  ex  a  vel  b^aut  cadet,autl 
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vis  ex  a  &  b  communicabitur  c,  igicur  erk 
minor  quarnin  c,5c  hoc  nacuraliter.  Mathe- 
matica  aute  ratione  quoniam  ex  a  trahetur 
cquafi  per  lineam  d  c  :  ac  attraflao  re&a  eft 
validior  obliqua  :  igitur  attractio  c  perd  eft 
debilior,quam  per  f.Rurfus  fi  e  crahicur  per 
d  cuma  peruenericin  d,eric  perinde  de  ac,  n 
attra&um  eflet  per  lineam  e  d ,  fed  linea  c  d 
mouet  duobus  motibus  ,  vno  ad  fuperiora , 
altero  ad  latus,ergolentius  ad  f  per  d  c  o^am  ?™  ^3'^ 
m  f  c ,  quod  erat  demonftratum. 

Propofitio  fexagefimaquarta. 

Omne  mobile  quanto  latius  tanto  tar- 
dius  mouetur  in  plano. 

Demonftratum  eft  fuperius  qu6d  firao-  Cor-  n 
bile  fic  fphericum  ,  &  cangaC  planum  in  Ir9^^9"- 
pundto,  quod  mouetur  per  quancunquevim 
aptam  diuidere  medium.  Quia  ergo  fi  tan- 
gat  in  puncfo  facillimemouetur  ,  fi  in  linea 
paulo  difficilius  ,  fi  per  fuperficiem  adhuc 
difficilius  ,  igitur  cuni  fiat  attritio  in  niota 
quantolatius  eft  mobileeo  difficilius  moue- 
tur.  Sit  ergo  mobile  a  b  ,  quod  moueatitf 
uerfus  c,  &  quia  pars  b 
feu  diniidium  mouetur 
iuxta  rationem  medie- 
tati.s ,  &c  pars  a  codem 
modo  ergo  conduplicata 
difficultate ,  quia  medic- 
tas  b  impedit  medktatem,a  quanto  latiuseft 
longius  ab,  &  tanto  difficilius  mouecur.  Et  propftzl 
hoc  intelligitur  de  corporibus  valde  latis 
propter  dida  fuperius. 

Vropofitio  fexagefimaquinta. 

Proportionem  duorum  mobilium  inter 
fe  cum  auxilio  medij  inuenire. 

Graue  defcendit  nasuraliter  quatuor  cau-  Cor- 
fis  :  ptima  eft  ponderis  magnitudo ,  vnde 
quod  grauius  eft  celerius  defceedit.  Secundo 
ob  paruam  medij  repugnantiam,ideo  quan- 
to  medium  eft  rarius  &c  mobile  tenuius,  . 
tanto  celeriusdefcenditxontravero  tardius.  fJ'* 
Tertio  ob  impetum  aeris  fubfequentis  :  & 
.  ideo  mobile  quod  ex  eadem  materia  conftat, 
femper  defcendit  parte  acutiore  fuprapofita, 
ne  aer  cogatur  celerius  ferri :  &  quantodiu- 
tius  defceudk,  tanto  magis  intenditur  mo- 
tus ,  atqueaugetur,  vtfupra  declaratum  eft. 
Quarta  caufa  eft ,  quod  non  impediacur  ab 
aeie  tranfuerfim  moto  ,  &  a  latere  :  ldeo 
leuia  mobilia  &  magna  non  folum  lentius  *nPV-S* 
defcendunt  ,  quoniam  paruam  vim  ha- 
beant,& magnam  repugnanciam  ,  fed  quia 
tranfuernm^impulfa  minus  mouencur  motu 
re£to  ,  vt  fupra  vifum  eft.  Porro  proportio  Propofji., 
ratione  defcenfiis  au^a  a  declarataeft  paulo 

ante, 
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rum, 
rum. 


Cor. 


ante ,  quare  cum  medium  fupponatur  eiuf- 
dem  generis  ,  &  figura  non  eiufmodi,  nec 
leuitas,  vt  prorfus  non  impellat,  nedum 
vt  moueat  latus :  figura  quoque  eadem  am- 
bobus  relinqueiur  proportio  motus  ad  mo- 
tum  produ&a  ex  proportionibus  incremen- 
ti  in  proportionem  ponderum,  &  iam  ha- 
buimus  proportionem  incrementi  ex  motu 
aeris  ergo  proportio  vnius  motus  produ&iad 
alteram  nota  erit. 

Profofitio  fexagefimafexta. 

Proportionem  laterum  eptagoni,  &  fub- 
teurarum  confiderare ,  Sc  quz  a  reflexa  pro- 
portionc  pendent. 

Sit  eptagonus  abdfgec,  &  fubften- 
fae  b  c  ,  &  f  e  duobus  laceribus  ,  tribus  au- 
tem  d  c  d  e  ,  5c  erunt  {  quia  intelligitur  ep- 
tagono  jequilatero ,  5c  arquianguio  )  b  c  Sc 
e  f  inuicem  xquales  :  &  item  d  c  ,  &  d  e 
scquales :  &  fi  ducerentur  b  e  Sc  c  f  inuicem 


aquales :  8c  ad  a  c  &  d  g  :  quare  cum  an- 
*er  i%.  <^  gulus  c  b  d  conftat  in  arcu  c  e  g  f  d,  Si  an- 
1.9.  tenij  gulus  b  d  c  in  areu  bac,  &  angulus  b  c  d 
Elem.        in  arcu    ^  ^  &  fit  arc(Js  c  e  g  f  j  aUpius 

arcus  b  ac,  quia  c  eg  f  d  fubtendit  qua- 
tuor  latera  eptagoni ,  &  arcus  b  a  c  duo,  Sc 
ita  arcus  etiam  b  a  c  duplus  atcui  b  d  erit 

tiElem  anS-— ■  d  b  e  «Juplus  angulo  c  d  b ,  &  an- 
gulus  c  d  b  duplus  angulo  b  c  d,  quareper 

DeSubJib.  demonftrata  a  nobis  proportio  laterum  bd, 
b  c  , c  d  ,  eft  reflexa,  igitur  proportio  d  b 
&  b  c  ,  addc,  vt  d  e  ad  b  c  ,  &  rurfus 

Ter  io.Jdif.  proportio  b  d  8c  d  e  ad  b  e ,  vt  b  e  ad  b  d. 

Quare  fuppofita d  b  i.b  c  i.  pofitione, 
eritd  c  Iatus  i.  quad.  p.i.  pofitione.  Pro- 
portio  vero ,  vt  di&um  eft  b  d  &  d  c  ad  b  c, 
id  eft  p :  %t.  i .  q  uad.  p :  i .  pos,ad  i.  pos  eft , 
vt  b  c  ad  b  d,  id  eft  i .  pos  ad  i .  igitur  i .  p. 
M.  v.  i  quad.  p.  i .  pos  aequatur  quadrato  b 
c,quod  eft  i.quad.igitur  i.quad.m.i.atqua- 
tur  ^t.  v.  i .  quad  p.  i.  pos  quare  i .  quad. 
quad.  m.  2.  quad.  p.  i.jequatur  1.  quad.  p. 
1.  pos.  Addicis  igicur  communiter  qua- 
tuor  quadratis  fient  1.  quad.quad.p.2.quad. 
p.  i.acqualia  5.  quad.  p.  i.pos.  Et  reducitur 
ad  i-  cu.  ^qualem  i  -i-  pos  p:  ~. 

Aliter  ftante  fuppofitione  vt  Ludouicus, 
Ferrarius  ex  demonftratis  a  Ptolemeo  qua- 
dratumb  e,  &  eft  r  quad.eft  asquale  piodu- 
ftoexbd  in  ce.quodeft  i.&  a  b  ia  d  c.igi- 
tur  decra&o  i.produ&o  b  d  in  c  e  ex  i.quad- 
quadrato  e  b,  relinquitur  produdum  ex 
a  b  in  c  d  t.  quad.  m.  1 .  ergo  diuifo  eo  per  a 
b,  quaeeft  1.  reli  iquiturc  d  i.quad.m.i.  hu- 
ius  vero  quadracum  per  eadem  demonftra- 


ta  a  Ptoleraaco,  qquale  eft  reftangulis  ex 
b  c  inde ,  &C  b  d  in  c  e ,  igitur  i.  quad. 
quad.ra.  2.quad.p.  i.eftaequaie  i.  produ- 
clo  b  d  in  c  t ,  &  produtto  b  c  in  d  e  de- 
tra&o  1 .  communi,  relinquetur  produdum 
ex  b  c  in  d  e  i.quad.quad.m.  2.  quad.igi- 
tur  diuifo  1.  quad.  quad.  m.  2.  quad.  pct  1. 
pos ,  exit  1 .  cu.  m.  2.  pos  sequalia  d  e  ,  & 
d  e  eft  aiqualis  d  c,  vt  ab  initio  dernon* 
ftrauimus ,  &  d  c  fuit  1  .quad.  m.  j,  igituc 
1 .  cu.  m.  2.  aequantur  1  .quad.  m.i  .igitur *. 
cu.  p.  i.arquantur  i.quad.  p.  z-  pos. 

Alicer  vc  Pacciolus ,  concurrant  lateta 
eptagoni  b  d  ,  cein  a,  Sc  ducantur  perpen- 
diculares  a  f,  d  g  &cd,  &  fit  c  eica  1. 
pos ,  &  quia  vt  a  e  ad  a  c  ,  ica  d  c  ad  b  c, 


at   mlElmaL 


1  posp.  li 

erit  ergo  b  c"  ~  quare 

{  pO! 

quia  d  h  eft  dimidium  d  e ,  erit  d  h,  &  g 
f  ~,  cum  ergo  b  f  fit  t  pos  p  :  ~-  erit  ergo 


«  pot 

diuifa  -f  pos  per  1.  pos,  &  exic  -f-,  b  f  ~ p: 
T- — igitur  detrac^a  g  f  relinquetut  g  b 


l  &  eius  quadratumf 

i  poi 


1  qu^d. 


igitur  cum 


quadratum  b  d  fit  1  .erit  quadratum  g  d  1  .m, 

^a-g  e  autem  eft  compofita  ex  e  f ,  qux  per'^,fri. 

,  m  Eltmm. 

b     eft  ^p:-J_5:  f  g  qux  eft    ,  eritigiwr  e 

1 

g  1.  p:_2_&  quadratum  eius  1.  p.^-  cft 

i  1 

^-—-quare  quadratum  e  d  quando  eft  com- 

pofitum  ex  quadracis  e  g  &  gderit  2.  p: 
~ca  vero  eft  acqualis  c  d  ,  quia ,  vt  de- 
monftratum  eft  angulus  d  c  e  eft  feptima 
pars  *  duorum  re^corum ,  Sc  angulos  b  c  e 
ei  duplus  ,  quare  cum  c  f  a  fit  redtus  erit  Ptrftxtm 
ex  trigefimafecunda  primi  Elementorum  f  '',ufitm> 
a  c  tres  leptimx  vnius  recTti ,  ergo  d  a  c— 
vnius  re&i ,  d  c  a  vero  j-  vnius  re<5ti ,  quia 
eft  fepcima  pars  duorum  redorum ,  igitur  a 
d  c  eft  ~  vnius  redbi :  igitur  c  d  eft  argualis 
c  a  ,  ergo  quadratum  quadraro :  igitac  r . 
quad.  p.  2.pos  p.  r.ae^uatur  2,  p,— -  igi- 


tur  1.  quad.d,  pos.  z.xquantur  i-p-^- 
Quare  1.  cub.  p.2.quad.asquaturi,posp:i. 

Sit 
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Sit  etiam  angulus  a  duplu.';  b,  &b  cdupla 
F>  a :  &  crit  per  eadem  proportio ac,&ab 
ad  c  h,  vt  c  b  ad  c  a.  Ponamus  ergo  a  b 
I. erit  bci.  &  ac  1 .  pos  &  a  c  ,  a  b:  1  .pos 
p.  1.  &du&ainacfk  1.  quad.p.  i.pos,& 
hoc  eft  a:quale  4.  quadrato  b  c  per  re- 
flexae  proportionis  diffinitionem.  Igitura  c 
eft  k.  4  t  ra :  T*  & ita  ae  ams' 

Fropofnio  fcxagefmafeptimd. 

Si  fuerint  aliquot  quantitates  ab  vna 
quantitate,  aliseque  totidem  ab  eadem  ana- 
logae,  erit  proportio  teiciae  vnius  ordinis  ad 
tertiam  akerius  ,  vt  fecundae  ad  fecundam 
duplicata,  &  quartae  ad  quartam  triplicata, 
quintce  ad  quintam  duplicata,  atque  ficde 
aliis. 

Sint  quantitates  bc  def,  ab 
a  in  continua  proportione  ,  & 
aliastotidem  g  hk  lm,dico  quod 
proportio ,  h  c  eft  duplicata  ei, 
qua;  eit  gad  b,  &  k  ad  d  tripli- 
cata,  &1  ad  e  quadruplicata, 
&  fic  deinccps,  fumatur  enim 
vnum,  &  ab  eo  o p  qrs  in  pro- 
portione  b  ad  a,  &  tv  xy z  in 
proportione  g  ada,  erit  igitur 
quadratum  o  ,  &  v  quadratum 
t,  &  q  cubus  o,  &  x  cubus  t,  & 
ita  de  aliis."  ergo  proportio  n  ad 
p  duplicataei  ,  quae  c  ad  o,&  *  j 
x  ad  q  triplicata  ei  ,  quaet  ad  o,&  poteft 
etiam  demonftrari  gcneralitcr  vltra  quadia- 
tum  ,  &cubum  :  nam  fi  ducatur  t  ih  o  fiat- 
que  «  erit,  proportio  enim  ad  <c  eadem  qux 
t  ad  o,  &  proportio  a  ad  p,  vt  t  ad  o,  igitur 
perdiffinitionem  proporcionisduplicata:  po- 
fitam  in  quinto  libro  ab  Euclide  v  ad  p  du- 
plicata  ci ,  qui  tad  o,  &  fimiliter  ex  t  in 
p  kt  (i  ex  o  in  u,  y  eruntque  q  Q>  x  in  con- 
tinua  propoitione  per  eandem.  Quia  ergo 
proportio  q  ad  £  eft  vt  o  ad  t,  patet,  quod  x 
ad  q  eft  triplicataei,  quarcfttad  o  ,  &  ita 
de  rcliquis,  cum  ergo  proportiopad  o  fit,vc 
e  ad  b  ,  &  o  ad n,  vt  b  ad  a,  &  n  ad  t,  vt  a 
ad  g,  &tad  v,  vt  g  ad  h,  fequitur ,  vt  fit  t 
ad  a,  vtg  ad  b,  &  v  ad  p,  vt  h  ad  c,  igitur 
cum  fit  yt  v  ad  p  duplicata  ei  quae  eft  t  ado 
erit  h  ad  e  ,  duplicata  ci  qux  eft  g  ad  b,& 
ita  de  reliquis,  &  non  refert,  feu  dicas  v  ad 
p  duplicatam  ei ,  qua;  efl  t  ad  o  ,  feu  dicas  p 
ad  v  duplicatam  ci ,  qua:  eft  o  ad  t.  Aliter 
&euidencius  in  duabus  foleo  demonftrare: 
curn  eira  fit  e  &  h  duplicata  ei  qua;  eft  b  & 
g  ad  a  ,  vt  fupra  ,  &  quadrati  b  ad  quadra- 
tum  a ,  &  quadrati  g  ad  quadratum  a  du- 
plicata  his  quae  b  &  g  ad  aerunt  b  &  g  quad- 
ratorum  ad  quadratum  a  velut  c  &  k  ad  a. 
Et  conuertendo  quadrati  a 
ad  quadratum  g,vt  a  ad  h,   [  quad.  b  e 
conftituatur  ergo  hic  &  erit  j  quad.  a  a 
quadratib  ad  quadraturg,  |  quad.  g  h 
ita  c  ad  h  :  fed  quadrati  b  ™" 
ad  quadratum  g  ,  vt  b  ad  g  proportio  du- 
phcata  igitur  e  ad  h,  vt  b  ad  g  dupli- 
caca. 


%m.  IV. 


\ 


Vropofitio  fexA^tfimaottdtiA  s  collettemm  ab 
Eucltde  Archimede. 
Omnis  cylindrus  cono  habenti  bafim,  t 
&  altitudinem  eandem  triplus  eft.    Om:  ^ 
nis   cylindrus  fphaera:  habenti  eundern 
magnum  circulum,  &  altitudinem  fex- 
quialter  eft.    Omnis  fphacra  dupla   eft  y 
cono  cuius  bafis  eft  eius  circulus  magnus 
&  altitudo  eadem,   qua;  fphsras  ipfius- 
Omnis  fuperficies  fphsetae  quadrupla  eft  raa-  ^ 
ioti  fuo  circulo.  Superficies  portionisfphasrae  ^ 
eftaequalis  eirculo,cuiusfemidiameter  eft  li- 
nea  dudta  a  vertice  portionis  ad  finem  illius. 

Quilibet  fe<Stor  fphaercs  a^qualis  eft  co- 
no,  cuius  bafis  eft  circulus  aequalis  fuper- 
ficiei  eiufdem   portionis  ,  altitudo  ver^ 
fphaerae   femidiamcter.    Proportio  fphaj-1 
rae    ad  fectorcm   datum  ,  eft  duplica- 
ta  ei ,  quae  eft  dimitientis  ad  linem ,  quae 
a  vertice  portionis   ad   limbum.    Cum  ^14.^^ 
enim  fphsra  fit  aequalis  cono ,  cuius  ba-  x^duodeci- 
fiseftmaior  circulus ,  altitudo  vero  du- 
pla  dimetienti  per  tertiam  harum  ,  qua;  hic 
proponuntur :  eric  fphaeia  aequalis  cono  ba- 
fim  habeati  circulum  ,  cuius  femidiarnei 
ter  fit  a^qnalis  diametro  fphaeri  ,  altitu- 
do  vero  femidiameter  fph«ras.    At  per 
fextam  harum  fedor  fphsr»  eft  aequa- 
lis  cono  habenti  altitudiuem  femidiame- 
trum  fphaerae ,  bafim  autem  ipfam  por-  , 
nonis  fuperficiem  :  igitur  proportio  Iphae-  Aecimi  ^ 
rae  ad  fedbotem ,  velut  circuli  euius  dia- 
meter  eft   dupla  dimetienti  fphaerae  ad 
circulum  aequalem    fuperficiei  portionis: 
at  iuperficie*  portionis  per  quintam  fta-r 
rum  eft  sequalis  circulo ,  cuius  femidia- 
meter  eft  linea  a  vertice  portionis  zk 
limbum  eiufdem  .•  ergo  proportio  fpha:- 
rse  ad  fuum  fectorem  ett  veluc  circuli, 
cuiusdimeciens  cft  duplus  dimetienti  fphae- 
rae ,  aut  femidimetiens  eft  aequalis  dime- 
tienti  fphacras  ad  circulum ,  cuius  femi- 
dimetiens  eft  linea  a  vertice  portionis  ad  per  t 
limbum.    Sed  proportio  talium  circulo-  dedmi,& 
rum  eft  duplicaca  proportioni  femidime-  io.fexti 
tientium  ,   igitur    proportio  fphaeiae    ad Elem* 
fuum  fedoremeft  veluti  dimetientis  fphae- 
rae   ad  lineam  ,  c\ux  k  vertice  portio- 
nis  ad  limbum  duplicata.  Cuicunque  por- 
tioni  fphjerae  conus  ille  habetur  aequa- 
lis ,  qui  bafim  habeat  eandem  cum  por- 
tione,  altitudinem  ,  vero  lineam  redam 
que_    ad  alticudinem    portionis  eandem 
habeat  proportionem,  quamfemidiametros 
fphaera;  vna  cum  akitudine  reliquae  por- 
tionis  habet  ad  eandem  reliquae  portio- 
nis  altitudinem.    Earum  fprmae  portio- 
num  ,  quae  aequalibus  fuperficiebus  con- 
tinentur  medietas  fphacrae   maxima  exi- 
ftit.  Proportio  fuperficiei  fphsers  plano  di- 
uifae  ad  reliqua:  portionis  fuperficiem,  &  re- 
fidui  fe&oris  ad  te6torem  eit  velut  quadra- 
torum  duarum  linearum  quae  a  verticulis  fe- 
aionum  ad  communem  fuperficiem  plani  p^  ai 
portiones  fecantis  dsfcendunr.namfe&orem  tiEte^ 
fphaera;,  dico  corpus  compofitum  ex  portio- 
ne  ,  &c%no  illo.  Illo  idem  etiam  definitEl- 
lipfim  coniacuti  anguli  fedtionem  ,  q.Uam  perzo.  fex- 
dicit  etiam  fieri  fecto  cylindto  per  planum  tiELem, 
non  ad  angulos  redos  ftante  fuper  cylin- 
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dri  axem.    Ab  hac  jgitut  coni  acuti  an- 
fer  11.      guli  feftione  f*u  dlipfi  circumada  figura 
quintiMlem  {ph^ro^es  corpus  quod  b&fim  rotundam 
habet .  vocat  :  idque  duplex  ob  longum, 
quod   fit  diarnetro  longiore  quiefcence, 
&  prolacum  qtioi  fit  quiefcente  breuio- 
ie  :  fieufc  rcliqu;,m\fciiicet  parabolen  aut 
liyperbolen  ,  «juia  inferius  non  cil  ter~ 
minata ,  in  cono  re&angulo   vocat  re- 
fifcangoli  cani  ft'&ioncm  :  ex  qua  cir- 
cuuuSa  he  conoidile ,  quia  planam  ha- 
*  1  bti  bafim,    Si  ergo  in  eadem  re&anguli 
coni  perfedione  a  plano  pertiones  a:qua- 
les  habeates  diamecros   abfcindantur ,  il- 
lar  portion  es  crunt  sequales .    Et  triair 
g«li  in  eifaem  portionibus  infcripti  aequa- 
les  ecunt.    Diametrum  vdcat  in  quacun- 
que  portione  lineam  ,  qus:  omnes  Hineas 
1 1  bafi  seqaidiftantcr  per  <jqualia  diuidit.  Om- 
nis  circuli  cuius  diameter  eft  maior  dia- 
meier  ellipfis  proportio  ad  ellipfim  eft  ve- 
lut  dire&c  diametri  eliipfis  ad  diamctrum 
1 3  tranfuerfam.    Ex  quo  patet.  quod  propor- 
tio  cuiuslibet  circali  ad  ellipfim  eft  velut 
quadraci  fu«  diametri  ad  rectangulum  re- 
dta,  tranfuetfa  diametro  ellipfis  compre- 
[i^benfum.    Ex  hoc  ruifus  fcquitur  quod 
8  •  ellipfis  ad  ellipfim  »  vt  re&anguli  ex  dia- 

shetris  vnius  ad  le&angulum  ex  diamc- 
tris  altcrius. 
3  5        Si  conoides  &:  fpseroidcs  fecet  plano 
«quidiftanti  axi  fiet  fedio  conoidalis  fimi- 
lis  ei  a  qua  conoidcs  feu  fphaeroides  defcri- 
ptum  eft.    Sin  autem  fupra  axem  plano 
ad  pendieulum  crc^s  fedio  circLiIus  erit. 
'  Et  fi  fecentur  obliquc  fiet  ellipfis ,  modo 
i<J  omnu  latera  comprchendac.  Omnis  portio 
conoidalis  rectanguK  ,  quam  planum  fecar, 
fexquialtera  cft,  ccno  qui  bafim  &  axem 
iy  eandem  habet.    Ex  quo  patet,  quod  fi 
portio  conoidalis  rectanguH  &  fphaeraeme- 
dietas  eandem.bafim  h&beant&c  axemeun- 
dem,  mcdietasfphaerae  fexquitertia  erit  co- 
iSnoidali  portione.  Etfieiufdem  re&anguli 
conoidalis  portiones  abfcindantur  erit  por- 
tionum  proportio  velut  quadratorum  axium. 
15»  Cuiuslibet  fphacroidis  pars  plano  per  cen- 
trum  abfcirta  duplaeftcono  bafim  &  axem 
20  eadem  habenti.    Si  autem  nonfupercen- 
trum  erit  proportio  earum  ad  conum  ba- 
fim,  5c  axem  eandem  habentcm  velut  con- 
iunclae  ex  axe  alterius  partis  &  dimidoaxis 
fphaeroidis  ad  axem  alterius  partis. 
^  1     Demum  proportio  partis  conoidis  obtufi 
anguli  plano  abfcifac  ad  conum  ,  bafim  & 
axem  eadem  habentem  efl  veluti  lineae, 
compcfitaeex  axc  portionis&  tripio  adie&s: 
ad  compofitum  cx  axe  portionis  &  duplo 
eiufdem  adie&a:.  Adie&am  vocat  hyper- 
■    « z  bolis  tranfuerfam.    Omnis  cylindr.us  cono 
uiplus  efi:  habenti  eandem  bafim  &  alt  tu- 
dincm.     Omnes  cylindri  coni  fphsrae  funt 
in  pvoportione  corporum  fimilium  planis 
fuperficiebus  contentarum. 

Vropoftio  fexageJimanonA  3    colkclorum  ex 
qmttior  libris  Apollo  >i)  Ferget  & 
Se !  eni- 

1     Si  fyerit  linea  bifaiiam  diuifa  ,  eique  in 


longam  ailaaddita,  &  rurfits  aliadettafta,' 
ferir.que  totius  cum  addita  ad  eam ,  qux  ad 
dita  eft  veluti  refidai  aidctra^am  crit  lme» 


^3 


1  \       \  \ 

compofitas  ex  addita ,  &  dimidia  ad  dimi- 
diam  ipfam  velut  dimidiae  ad  differentiam 
eius  ,  &  detra&ae.    Rurfufque  lin  ex  com-' 
pofitae  ex  dimidio  &  refiduo  dimidia:  ac  de- 
traclrae  ad  lineam  compofitam  ex  addjta  & 
detra&a  vt  refidui  dimidiae,  &  detrattsad 
partem  detraclam.    Et  rurfus  totius  com-  • 
pofita;  ad  compofiotam  t  ex  dimidia  & 
addita  ,  velut    compofita:    ex  addita, 
&  differentia  ad  ipfam   additam.  Ve- 
lat  fit  propofita  a  b  per  asqualia  diuifa 
in  c  ,  addita  b  d  ,  &:  detra&a  b  e, 
fit  proportio  a  d  ad  d  b  ,  vt  a  e  ad  e  b,  dico 
clTe  ,  vt  cd  ad  c  b  ,  ita a  b  ad  ce.    Et  vta 
e  ad  e  d  vt  c  e  ad  e  b.    Et  iterum  vt  a  d  a J 1 
c  d  velut  e  ct  ad  d  b.    In  parabolc  propor- 
tio  partium  diamctri  a<ri  verticem  terminan- 
tium  duplicata  eft  proportioni  Iinearum  ab 
eiifdem  punclis  ordinatim  dudarum  ad  ip-  5 
fam  fedioncm.    In  hyperbole  autem  8c 
ellipfi  &  circuli  circumferentia  crit  quadra- 
torumlineaium  ordinatimdudarum  interfe 
velut  re&angulorum  partium  diametri  ad  4 
eadem  pun£ta.  erminantium.  Et  in  eifdem 
fi  a  puncl:o  periphsria:  contingens  ad  dia- 
metrum  ducatur ,  &  ab  eodcm  ordinata  erit 
vt  partis  diametri  intercept*  inrcr  extrc- 
mum  ,  F<  ordinatam  ad  partem  inter  ordi- 
natam  Sc  peripheriam,  vclut  intercepta:  in- 
cer  extremum  Sc  contingcntem  ad  interce- 
ptam  exterins  inter  finem  contingenci^  6c  ; 
peripheriam.  Et  in  eifdem  quadratum  fe- 
midiametii  ffquale  eifc  redliangulo  ex  in- 
tercepta  inter  centrum  &  cafum  contin- 
|Tcntis  in  interceptam  inter  centrutn  &  ca-fi 
fum  ordinatae  a  loco  contradus  produobc. 
Siparabolen  redlra  linea  contingensad  dla- 
metrum  perueniat,  fumptoque  pundo  alio 
in  fc&ione  sequidiftans  ab  eo  ducaturcon- 
tingenti  :  Bc  ab  vtroque  etiam  ad  diame- 
trum  ordinatae ,  demum  a  vertice  aequidi- 
ftans  illis,  &  a  priore  puncTro  diametro  a*qui- 
ftiftans  donec  concurrant ,  etit  triangulas 
ex  ordinata  ,  6c  aequidiftante  a  fecundo, 
pundio,  &  diametri  partc  contentus  ra- 
dlangulo  ex  prima  ordinata  &  patte  dia- 
metri  intcr  verticem  &  fccundam  ordina- 
tam  contento  sequalis. 

Si  in  parabole  contingente  ad  diarne- 
trum  du£ta  ex  alio  puncT:o  ei  arquidiftans 
iucatur  cx  ipfa  feclione  ,  vbi  iterum 
fecat  fedionem  intercepta  pcr  arqualia 
diuidetur  linea  a  pundto  contingentis  dia-  3 
metro  aequidiftanti  ducla.  Idem  vero 
ferme  contin|et  du6ta  linea  a  centrotia 
locum  conta<aus  ,  fecabit  enim  omncs 
contingenti  aequidiftantes  in  hypeibolc,9 
cllipfi  atque  circulo.  Eft  autem  omoa 
centrum  in  mcdio  diamctri diamcter  au- 
tem  in  circulo  &  ellipfi  illas  per  aequaliadi- 
uiditintuse(pln  eft:in  contrapofitisiiicsrver- 
ticem,$c  verticempofitacft  cxtcriusvttiufq; 

contin 
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«ontinginti  ad  peipendieulum  miiftens.  In 
Jbyperbole  auiem  exterius  etiam  adiacet  ,-vt 
in  conciapofitis  eadem  &  tranfuerfa  voca - 
£ur  r  cuius  terminus  eft  pun&us  concurfus 
cum  latere  trianguli.,  qui  conum  per  axern. 
dmidit  :  linea.  verd  tangens  verticem  lay- 
perbolss  ad  quam  ordinatx  pofluat,  Reela 

jlo  appellabitur.  Data  re&a  linea  pofitione* 
aiiaque  magnitudine  daca  Sc  aagulo  para- 
bolen,  &  hyperbolen,  &  ellipfim ,  &  con- 
trapofitas  circa  datam  pafitione  tanquam 
diametrum  defcribere  tanquam  cano-ere- 
«fto5  vc  angulus  ad  verticera  fectionis  com- 
jprehenfus  fit ,  5c  per  re&am  xectangu- 
ium  asquaie  comprehendatur  quadratoda- 

11  tx  linese  magnitudine.  Si  linea  in  duas 
partes  diuidatur,  eique  vtrinque  aequales 
line*  adiungantur   erit  rs&angulum  cx 


parjibus  Cotia^  aequalere&angulis  partium 

prioris*  ImeasJ  &  ex  priore  linea  cum  vna 
:*  2  adiecla  in  eam ,  qu«  adiedta  eft.    Si  hy- 
perii^ea  £ecta  Imea  in  vertice  eontingat, 
&  vtria^oe  abfcindatur,  quantum  eit, 
quod  poteft  in  quartam  pavcem  re&angu- 
li  ex  diaroetro  tranfuerfa  byperbolis ,  qua? 
exterius  adiacet  in  eam,  qu;e  recTia  dicitur* 
ad  quam  ,  quae  ordmatirn  ducuncur  >  func 
sequidiftantes  linea",  quac  a  fedtionis  cen 
tro  ad  terminos  contingentis  ducuntur  fem- 
per  ipfi  fectioni  magis  appropinquabunt, 
nec  vnquam  conuenient :  &  ob  icl  afym- 
[J$  ptoton  appellantur.    Necvllx  aliac  intra 
anguium  ilium  inueniri  poterunt.  Vnde 
etiam  intra  datum  angulum  defcribere  do- 
«emur  hyperbolen  cuius  anguli  latera  fini 
-'4  alymptota.    Afymptotis  duabus  propo- 
fitis  vni  hyperboli,  infinkas  alias  eidem 
afymptotas  inuenire.  Duabus  rectis  afym* 
ptotis  infinitas  fubijci    pofle  hyperbo- 
les  illis  rectis ,  &  inter  fe  afymptotas, 
*  Cura  in  duabus  fuperficiebus  aequidiftan- 
dbus  duo  circuli   aequales  ,  quorum  li- 
nea  per  centra  non  eft  ad  perpendiculum 
earum  infinitis  planis  fecancur  ,  iiunt  ih 
ipfis  linea;  a  periphcria  in  peripheriam  re- 
Scs    qu^   corpus  cylindricum  claudunt 
quod  fcalenus  cylindrus  appellatur  :  lon- 
ge   alius   ab  co  ,  qui  fit  recto  cylindro 
per  duo  plana  a:quidiftantia  ,  fed  non 
ad  perpendicuium  pofita  difle&o.  nam 
eius  extrema?  iupeineies  non  circuli,  fed 
5  6  ellipfes  funt,    Si  fcalenus  cylmdru^  pia- 
no  noa  «quidiftanri  bafi,fed  ita  vc  an- 
guios  interiores  arquales  faciat  anguiis 
bafis  fe£tio  circulus  erit  :  vocaturque  ha:c 
fedio  fubcontraria  r:  nec  vlla  prretec  hanc 
&  bafi  a^quidiftantem  fe&io  circulus  ef- 
J7  fe  poteft  :  fed  funt.ellipfes.    Super  eun™ 
dem  circulum ,  &  fub  eadem  altitudine 
ellipfes  fimiles  in  cono  &  cylindro  efle 
poflunt,  qu#  ab  eodem  plano  fiant ,  do- 
cecque  vel  bafi  vel  cono  vel  cylindro, 
auc  cono  propofito  reliqua  facere  ,  quod 
eft  valde  admirabile  :  cum  ellipfis  cylin- 
drica  iemper  aequalis  fit  in  vfraque  parte 
a  diameno  tranfuerfa  vtrinque  xqualiter 
Tom,  IV, 


diftante,  conica  vero  minoc  neceiiaii»3 
fii  in  fuperiore  patte  verfus  coni  verticem 
latior  in  inferiore ,  vbi  partes  a  diametro 
tranfuerfa  aequaliter  Sifteterint  :  ipf*  au- 
tem  nonfolum  fimiles,  fed  vnam  perfepe 
in  vtriufque  eife  vult.  Sed  6c  hoc  Ar- 
chimedes  dicere  videtur ;  linea:  du6tae  a  ver  1  * 
tice  coni  fcaleni  ail  perpendicukm  fupec 
bafes  fingulas  omnium  trianguiorum  pei 
anaxem  coni  tranfeuntium  in  periphetiam 
wius  circuli  cadunt» 

Profofitio  feptnagejima. 

Si  fuerint  tres  quantitates  in  'contioua 
proportione  ,  aliaeque  totidem  in  continua 
proportione  ,  potevunt  conftituere.4  tres 
quantitates  in  ajquali  diffecentia  peruerfim 
copulatac. 

Velut  fint  a  b  c  primi .  ordinis  ,  §c  d  e  c, 
f  feca»di ,  &  fit  a  8.  b  4. ci.&4if3 
e  1  -f .Fr.tunc  iundis  a  &  e  fit  9        6c  j. 

h  &/d  b  jr  y  &c  e  cum  f  3.  at  5.  &  6  y^c 
5;  VsEqualker  diftant ,  nam  dirTcrentia  efl 
3         At  fi  iungatur  cum  e ,  &c  b  cum  f3 


d  1  t-  m. 


f  I 


&  c  cum  d  idera  poterit  _c©ntingere  ;  :yt 
in  figura  vides  ,  nam  a  e  eft  8  — • ,  p: 

7-,  &  b  f  7-  &  c  d  5  7-,  m  :  fy.  1  ~-  3  Sc 
differentia  b  f  ab  vtroque  compofito,  eft 
1  -7  p.  $t.  1-^- ,  qua„  excedit  5c  exceditur, 
Dico  modo  ,  quafi  ex  ordine  coniungantuc 
qualefcunque  proportiones  fuerint ,  modo 
non  fint  amb«  sequalitatis  1»  vt  b  iunga- 
tur  cum  c  ,  8c  reliqaa?  vt  libeta  veluc  a 
cum  d,  &ccum  f ,  vel  a  cum  f ,  &  ecum 
d  ,  nunquam  fient  equales  excefius ,  nam 
de  prim©  eft  clarum  :  nam  fi  a  cum  d  iun-  t 
gatur  ,  &  ambae  fuerint  maximae,  maior 
eft  difterentia  a  ad  b  ,  quaro  bad  g,  &  ma- 
ior  etiam  d  ad  e  quam  e  ad  f ,  ideo  ma~ 
ior  erit  differentiaa  &:  d  ad  b  e  quam  b  e 
ad  c  f »  quod  erac  probandum.  Eodem  mo- 
do  fed  laboriefius  demonftratur  reliquus 
modus  fsilicet ,  quod  ..coniuniStio  a  f  ad  b  e 
eft  maior  aut  minor  quam  b  e  ad  c  d,ex  hoc 
fequuntur  corrollaria. 

Primum,  tres  ^quales  quantitates  non 
poflunt  diuidi  intres,  &  tres  quantitates  in 
continua  proporcione  ordinatc,  vt  dixi,  nifi 
vtriufque  ordinis  tres ,  ac  tres  inuicem  fint 
'  aequales. 

Secundum  ,  tres  quantitates  in  arquati 
exceifu  ordinate,  vt  dixi,  non  poflunt  diui- 
in  tre  , ,  &  trcs  quantitates  ,  qua  fint 
in  eadem   prop6rtione  quantumcunque 
Tc    x  pr.oportio 
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proportiones  iil*  duorura  ©rdinum  fint  di- 
uerUe- 

Tertium  ,  tres  qaantitatates  ,  quas  fmt 
in  eadem  propoitione  non  poflunt  diuidi 
ordinate  in  tres  actres,  quarfint  in  conti- 
jiua  proportione  nifi  fint  amba:  proportio- 
rtes  esedern  cum  proporttone  ipfarum  quan- 
ritatum. 

Prepefitio  feptuagefimOprima 

Prqportioncm  leukatis  poderis  per  virgam 
torcuiarem  attra&i  adre&am  fufpenfionem 
inuenire. 
Cor,  Sit  torcularis  virga  » 
cuius  fpirae  a  b  per  cir- 
Pw/o/.  4y.  cuitum  flnt  centuplae  ad 
akitudinem  a  b,8c  axis 
d  c  femidiametro  b  e 
centupla ,  &  quoniam 
per  fuperius  aflumpta, 
qualis  eft  proportio  fpa- 
tij  ad  fpatium  ,  talis  le- 
uitatis  ad  Ieuitatem,igi- 
.  tur  e  pondus  afeendens 
per  a  b  leuius  quam 
perbcre&am  centuplo,  «t  fimiliter  cum 
circuitus  b  c,  &:  d  c  fint  in  eodem  tempore, 
3c  circuitus  d  c,  fit  centuplus  ad  fpiralem  b 
c  per  demonftrata  ab  Euclide ,  ergo  e  erit 
ceutuplo  teuius  circumdu&um  perdquam 
b,  fed  per  b  circumdu&um  centuplo  leuius 
eft  ,  quam  per  rc&am  ,  igitur  en  ponderat 
folum  particutam  ex  decem  millibus  re&i 
pondcris. 

Propofitio  feptuagejlmafecurtda. 

Froportionem  ponderis  fphxrac  penden- 
tis  ad  afcendentem^par  accliue  planum  in- 
uenire.  * 

Sit  fphasra  a»qualis  ponderi  g  in  punclo 
b  ,  quas  debeat  trahi  fuper  b  c  accliue  pla- 
num  b  e  ad  perpendiculum  piani  b  f-  Quia 
ergo  in  b  e  mouetur  a,quauis  modica  vi  per 
Propofao,  7.  <ji  jfca  fuperius  ,  erit  per  communem  animi 
fententiam,Vis  quas  mouebitaper  eb  nulla: 


per  dicla  ver6  a  mouebitur  ad  f  femper  ,a 
conftanti  vi  azquali  g,  &  per  b  c  a  conftan- 
ti  vi  xquah  K,ficut  per  b  d  a  conftanti  as^ua- 
li  h,  ergo  per  vitimam  petitionem  ,  cum 
termini  fetuent,  quo  ad  partes  eandem  ra- 
tionem  fmguli  per  fe ,  cc  motus  per  b  e  iit 
a  nullavi,  erit  proportio  g  ad  k,  velut  pro- 
portio  vis,qu£  mouet  perb  fad  vim,  qua; 
mouet  per  bc,  &  velut  anguli  per  e  b  fre- 


ct 

Q 


n 


£ti  ad  anguium  ebc,&  ica  vis»quar  rao 
uet  a  per  b  f ,  Bc  eft ,  vt  di&urn  eft,  g  ad 
vim ,  quae  mouet  per  b  d,  &  cft  h  ex  fup- 
polito  ,  vc  c  b  f  ad  e  b  d,  igitur  proporcio 
difficuitatis  motus  a  per  b  d  ad  idem  a  per 
b  c ,  eft  velut  h  ad  k ,  quod  eiat  dcmon- 
ftrandum. 

Propoftio  feptuagefimatmia. 

Proportioaem  ponderum  attra&ornm  pc- 
nes  figuram  in  plano  inuenire. 

Sint  duo  pondera  asqualia  in  ptano  a  &  cir. 
b,  &  fit  a  fuperficies  qua  planum  tangic 
dupla  bfuperficiei,  qua 
planum  tangit  :  dico 
quod  fi  trahantur  ab 

im  o,  quod  erunt  aeqaa-    j   F   ,  \  \  \ 

lia  :  fufpendantur ,  8c 
erunt  aequalia  ex  fup-  |   ^    -  y 
pofito ,  fed  a  quiefcens 
in  plano  eft  dimidium  j 
a  fufpenii ,  &  b  quie- 
fcens  in  plano  eft  di- 
midium  b  fufpenfi  ex 
demonftratis  fuperius, 
igitur  per  communem  animi  fententiam 
a  &c  b  ln  plano  funt  asqualia. 

Exhocmanifeftum  eft,  quod  proportioor. 
virium  trahentium  pondera  in  plano  eadem 
eft>qua:  ipforum  ponderum  dum  fufpendun- 
tur.  Vbi  planum  aequale  fit,  &  folidum.  tripj,c.. 

Propojttio  feftuagejima^uarta. 

Proporcionem  concutientis  ad  coricuifura 

ftabih  inuenite. 

Intelligo  concuciens  efle  folidum,  quod  cfr. 
non  frangitur,  idque  grauitate,  ^iinpe- 
tu  concutere ,  nam  de  duritia  fuppom£ur,& 
grauitas,  vt  demonftrabitur  in  corrolario 
eft  iuxta  fupetficiem  inferiorem  ponderi 
comparatam.Cum  ergo  motus  concuffionis 
magnitudo  conftet  ex  grauitate ,  impecu  & 
figura ,  concuffi  autem  ex  pondere  Sc  con- 
nexione :  mukiplicati  inuicem  partibus  pro- 
duclorum  proportio  ,  erit  proporcio  concuf- 
fiouis  :  vtfit  grauitas  decem  ,  impetusqua- 
draginta :  pondus  i<SV4  centum  conrvexio  vt 
duo  ,  ducemus  quadraginca  in  decem,  & 
fientquadringinca,  8c  duo  in  eencam,  fienf 
ducenca,  igitur  concuflio  erit  dupla. 

Cum  fuerit  figura  rotunda,  concaSio  a?  . 
erit  integra  in  pun&o :  quia  fphaera  iacens 
in  plano  totum  pondus  in  punctum  cogit. 

Si  autem  planum  eft,  quod  ijcitur,  pro-  Cor.  t. 
portio  tocius  ad  totum  eft  minor,quam  par- 
tis  ad  parterrr  pro  ratione  quancicacis  lati- 
tudinis.  fed  maior  ratione  aeris  comprehenfi 
de  quoinfra. 

Cum  proportio  minorfuerit  ftabile,  non 
poterit  in  folido  plano  moueri :  aliterfieret 
motus  a  debiliore,  &  per  prarcedencera 
Ctiam  poflet  pari  ratione  eleuari. 

Cumque  ftabile  non  mouetur,  &  omne  r>,3, 
agens  agat  aliquid  necefle  eft,vt  ftabilis  par* 
tes  cedant  ,  aut  diflbluancur.  Quanto,ergo 
magis  cedit,  tanto  minus  difloluicur. 
Caufe.  igitur  qua:  alleuiant  iclum,ne  diflol-  q„, 
uatur,funt  fepcem  Jeuitas  iclus ,  ponder/s 
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inuicem  concurrentium  per  reclam  inue- 
nife. 

Iam  cognito ,  quod  mobilia ,  qua:  locd 
mouentur  per  praxedentes  ,  fed  omni- 
no  quiefcunt  integros  excipiunt  i&us : 
alia  quidem  ,  qua:  concurrunt  non  om- 
nino  refiliunt  >  alia  ver6  refiliunt  ,  Sc 
quas  refiliunt  minores  exeipiunt  i&us, 
fequitur  vt  diuerfa  fit  comparatio.-nam  erunt 
quas  ftando  excipient  i&us  ,  Sc  harc  inte- 
gros  vt  muri  ,  Sc  qu^e  concurrendo ,  nec 
refiliendo,  vt  equi  curfu  incitati,  &  quas 
ftando ,  fed  refiliendo ,  vt  naues  ftantes:  &C 
quce  concurrendo  ,  refiliendoque  vt  naues 
ventis  ,  &  triremes  ab  impulfu  :  bifariam 
ergq  contingit  intelligi ,  quod  proponitur. 
Sed  in  vtroque  etiam  fenfu  varietas  eft: 
nam  vt  concurrit  pars  akera  celerius,ita 
etiam  magis  concutitur.  Et  ideo  fit,  vtpro- 
portio  ictus  fit  in  comparatione  ad  grauita- 
temdupla,  &  concurrant  arqualiter ,  &fint 
aeqae  grauia  ,  5c  neutrum  refiliat,  erunt  in 
la  dc  quercu  qua;  cum  immobilis  eflet,     proponione  quadmpia ,  Sc  eodem  modofi 

vtrunque  refiliat.  At  fi  diuerfo  impetu  fe- 
rantur ,  vt  dixi,  tria  erunt  prsecipue  con- 
fideranda  grauitas  feu  pondus;impetus,&:an 
refiliat.  Quanto  enim  grauiora  fuerint ,  &c 
maiore  impetu  agentur ,  &c  non  refilierinc 
eo  maiorem  iclum  recipient :  quanto  leuio- 
ra,  Sc  minoreimpetu,  &  magis  refilierint, 
minus  [xdentur.Sed  &c  in  debilitando  i&um 
confiderare  oportet  tria,  quod  refiliat,quoel 
diftugiat  «jjuod  circumuertatur  :  refiliunt  na- 
ues,  fi  roftris  concurrant  pleno  in  i&u :  fi 
verc  non  pleno  i&u  concurrant ,  fed  dif- 
fugiant  hoc  experimento  compertum  eft 
minimum  eiTe  i&um  :  fi  roftro  tranfuerfum 
nauis  feriatur  medium,eft  hoc. 
.  Sit  ergo  vt  a  b  nauis  tangat  roftrob  c  fic  vt 
diffugiat,  erit  hypomechhum  c  ,  &  fi  tangat 
e  f  hypomochlium  eftin  d  dupla,ergo  eftcb 
ipfi  d  e,  igifur  i<%us  duplo  minor  excipitur  a 


/raftura,  mollities  eius,  quod  icitur,  molli- 
ties  eius,  quod  excipit  ictum  motus  eiufdem 
&  figura  lata ,  &c  inaequalis.  Durities  crgo, 
quatenus  fra&ura;  opponitur,aliud  eft,quam 
vt  mollitiei :  &  vtraque  eft  caufa,  quaeao- 
get  i&um  ,  vt  reliquse  oppofits  minuuntj 
dicemus  autem  de  his  inferius. 

Propofiti»  feftuagefimaqumta. 

Proportionem  immoti  in  aqua  ad  im- 
mocum  in  terra  in  excipiendo  i&um  inue- 
nire. 

Sit  pondas  a  in  terra  aequale  b  eiufdem 
naturae ,  magnitudinis  figura; ,  5c  eodem 
in  fitu,  quod  fit  in  aqua  porro  a,  fi  ef- 
fet  affixum  terrae  oportet ,  vt  conuellatur, 
aut  difloluatur,  aut  frangatur.  Et  clarum 
eft ,  quod  totum  i&um  excipit.  Si  veio 
affixum  non  fit ,  euertitur ,  Sc  tanto  mino- 
rem  partem  excipit  i&us  ,  quanto  faci- 
lior  eft  ad  euerfionem-    Vnde  nata  fabu- 


&  ftaret  vento  euerfa  eft ,  arundo  fie&en- 
do  fe ,  cetidit  quidem  ,  fed  non  eft  eradi- 
cata.  Sermo  igitur  eft  de  binfidenti  aquac 
in  cornparatione  ada,  quando  excipit. 
plenum  iclum.  Cum  ergo  b  tangitur,  ex- 
cipit  plenum  iclum  illo  inftanti ,  fed  quia 
non  excipitur  icT;us  cedente  materia ,  Sc  . 
antequam  materia  cedat  b  mouetur  Io- 
co  ,  quia  incidet  aquae,  ergo  non  exci- 
pit  iftum.  Proponatur  ergo ,  quod  nio- 
ueatur  b  per  c  fpatium  in  d  tempore ,  & 
Ct ,  vt  idem  b  ab  e  vi  trahatur  per  idem 
fpatium  in  eodem  tempore  ex  loco  dire- 
cl:o  ad  eandem  partem  :  qualis  ergo  pr&- 
portio  e  ad  b ,  &  aerem  ,  qui  cum  eo  re- 
fiftit ,  talis  proportio  iclus  f  grauis  puta  in 
a  ad  i&um  %  in  b.  Quia  per  demonftra' 
ta  fuperius  proportio  f  ad  a  producitur  ex 
proportionibus  e  ad  b ,  &  a  ad  e ,  ergo 
diuifa  proportione  f  ad  a  per  proportio- 
nem  c  ad  b  exibit  proportio  iclus  Tfi  in 
a  ad  iclum  7£  in  b  quod  erat  demon- 
ftrandum. 

Cer.  Ex  quo  patet ,  quod  b  quanto  mollius, 
ieuius,  Sc  ftriclius  in  imo  ,  5c  in  tenuiore 
aqua  ,  eo  min as  hedetur,  Et  quanto  iolus 
ientior  fuerit  etiam  quod  fit  grauiui^C . 

Propofitio  feptuagefimafexta. 

Proportionem  duorum   mobilium  fibi 


c  b  quam  e  f.  Eft  eriam  tempus  longc  maius 
quo  excipit  i&um  e  f,quarp  b  c:ftatim  enim 
difcedit  b  c  occutritque  aliis  partibus,  in  c 
f  autem  impingitj  &  angulus  a  d  c  eft  longe 
maior  recto,  quam  a  b  f :  ob  h^c  igitur  lon- 
ge  maior  eft  i&us  c  f  quam  bc  ;  Yocant  au- 
tem  hoc  dechnationem. 

Fropofitio  fcptuagefimafeptima. 

Proportionem  motus  obliqui  ad  motura 
reclum  in  nauibus  inuenire. 

Cum  ventus  fertur  ad  puppim  reda,  na- 
uifque  gubernaculum  dirigitur,  tenduntur- 
que  vela  ac  expanduntur  fumma  in  parte 
mali  ,  tunc  motuseft  velociflTimus :  finga- 
mus  autem  ,  quod  omnia  ad  idem  ten- 
dant  prster  ventum  ,  qui  non  direclus 

T  t    5  fit 


Cor. 
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fic  ad  puppim,  fed  a  latere,vc  vides ,  &  te- 
tno  fit  in  concrarium  tantundem  aueclius,  &C 
fupponamus  pro  nunc ,  quod  velum  fit  fo  ■ 
lum  in  antericre  parte  nauis ,  nam  fecus 
ellet  nimis  magna  differentia  ,  quod  nauis 
vna  ageretur  tribus  nulis  alia  vnaiQuaericur 
iguur  proportio  motus  b  c  ad  motum  d  e: 
fiat  ergo  C  f  «quatis  e  g  ,  ita  vt  f  angulus 
re&us  fit,  &"manifeftum  eft  ,  quod  h  c 
maior  elicf,  cum  ergo  angulus  f  re^fcus 


flt  i  quanto  maior  erit  angulus  li  c  f,  tan- 
to  maior  erit  proportio  h  c  ad  c  f,  quod  eft 
primuma,  inde  noto  angulo  h  c  f  pcr  ea , 
qu«  tradita  funt  ab  Aftrologis  de  finu  & 
arcu  erit  nota  proportio  c  h  ad  c  f ,  ideo 
ad  e  g  fiat  ergo  c  k  xqualis  c  h  ,  igitui  c 
kerit  maior  e  g,fi  ergo  perambulabitatqua- 
liter  c ,  vt  c  h  erit  temporis  motus  e  g  ad 
motum  e  f ,  vt  c  k  ad  c  f ,  igitur  cum  no- 
ta ,  fit  c  k,eft  enim  aiqualis  c  h ,  erit  tem- 
poris  ad  tempus  proportio  nota.  Quod 
autem  in  a»quali  tempore  mouebitur  nauis 
fropof,  59,  per  c  k  &  h  c  patet  ex  ailumpto  inferius 
declarando. 

Frefofitio  feptuagefimaottatia. 

Propofitionem  nauis  ad  triremes  quotuis 
Cor.        concurrentes  demonftrare. 

Sit  nauis  defcrens  pondus  decuplo  ma- 
ius  triremi ,  &  conftgt ,  quod  impulfu 
«quabitur  decem  triremibus,vbi  flante  ven- 
to  e  puppi  a;qualiter  feratut  in  aduerfum, 
quantum  triremes  vi  hominum.  Sed  quo- 
niam  triremes  impediuntur  a  vento  licet 
fine  velis ,  fint  habeht  enim  &  ipfa;  ma- 
Pw/o/.  74.  Ium  ,  &  velum ,  fed  exigua  comparatio- 
ne  nauium  ,  ideo  idus  ille  multo  vali- 
dior  eft  ex  demonftratis.  Cum  vero  vis  il- 
la  fimul  fit liqUet ,  qu6d  hoc  in  cafu  ni- 
fi  machinae  obftatent  vna  nauis  millepof- 
fet  obruere  triremes  difiun&as  per  tan- 
tum  fpatium  inter  fe ,  quantum  eft  id ,  in 
quo  nauis  poteft  vcnti  impulfum  recipe- 
re.  At  impedimentorum  maximam  funt 
machins ,  quas  in  nauim'  collimant  a  la- 
teribus  ,  cum  criremes  quaqul  verfum  fe 
agant ,  Sc  ob  id  proram  folam  expo- 
nunt  i&ibus ,  in  quam  difficile  eft  colli- 
mare  ,  &  fi  tangatur  pars  ea  robuftior 
eft,  nec  periculum  euerfionis  ade6  in- 
currit,  vt  a  iateribus  :  necenim  ade6  an- 
guft.i  eft  a  prora  ad  puppim  nauis ,  quam 
a  latere  adlatus:  his  tot  caufis  minus  eft 
obnoxia  machinis  tiiremis  ,  quam  nauis. 
Sed  &  aliacaufa  eft,  quoniam  necefie  eftvt 


ob  angulum  laterum  ad  proram  iftus  dila- 
batur  fatpius  folum  traieih  fuperficie.  Se- 
cundum  impedimentum  eft  avento,  fival- 
de  obliquus  fit ,  nam  ad  rettum  impulfum, 
muitum  debilitatur :  aut  fi  inconftans  fk,  vi- 
ribusque  remittatur.  Tertium  vero  fi  ttire-  trotf.vb 
mes  inuicem  connexa:  fint ,  ac  fe  ungant, 
in  quas  nauis  dirigitur.  Sed  &  hocinfrade- 
monftrabitur  nauim  ,  vt  leuior  fueiit  faci- 
lius  elabi  ,  fed  vt  pondere  magis  onerata 
grauioresiolus  inferre.'ob  hoc  triremem  in- 
uenerunt  mediam  maximi  vfus  «^ypv.Ga- 
leonum  vulgo  vocant. 

Propoftio  f  '.pwagefimMiont- 

Proportionemmedicamentorumpiirgan-  - 
tium  inuicem  declarare. 

Scio  ,  quam  mulca  concurrant:  etiam  c»>. 
per  fe-  ad  purgationem  muhicudo  huma- 
rum  prseparatio  locus  propmquus ,  fed  na- 
bis  fermo  eft  pari  fub  conditione  ,  vt 
fit  dimidia  vneia  Caflise  nigrae  in  tri- 
bus  vicibus  expurgec  libram  humorum, 
Sc  velim  fcire  ab  vna  vncia ,  quoties  ex- 
purgabitur ,  &  quantum.    Dico  ,  quod 
in  fcamonio ,  <k  agarico  hasc  ratio  de- 
prehendi  poteft :  in  his  autem  medicamen- 
tis ,  quas  magis  leniunt ,  quam  a  proprie- 
tateeducant,  vt  eft  caffu  nigra  ,  ratio 
ha:c  non  valet ,  quoniam  feces  quando- 
que  pro  maiore  parte  educuntur  ,  ita 
vt  etiam  multiplicato  medicamento  defit, 
quod  educatur.  Ec  quamuis  humores  iux- 
ta  proporcionem  trahat,  cum  tamen  fe- 
ces  proportionem  non  feruent ,  fequitur: 
vt  aggregati   aa  agoriegatum  proportio 
non  .feruetur.    At  non  eft  facile  poftmo^  ^x  (  • 
dum  internofcere  feces  ab  humoribus,  quo-  lt  '''"!'* 
circa  videtur  ptoportio    llla  conrundi. 
Quod  fi  medicamentum  leniens ,  fiat  ob 
quantitatem   putgans  humores  ,  vt  dc 
muka  caffia  nigra  ,  tunc  non  poteft  affi* 
gnari  illa  comparatio  nifi  vt  eft  medica- 
mentum  purgans.  Et  fic  gratia  exempli,pri- 
mum  vt  grana  fex  fcamonij  puigent  ali- 
quem  ter,  8c  vncias  decem  bilis,  &&> 
iuxta    rationem    fuprapofitam  ,  quod 
grana  duodecim  purgabunt  iuxta  propor-  ?w/'/j7- 
tionem  duplam  fexquialteram  ,    fi  duo 
grana  nil  purgant,  fed  commouent.  a*qua- 
lia  enim  funt     vt  quatuor  fint  dupla, 
&  fex  tripla  ,  &  mouent  ter  ,  quia  $60 
quialteram  habent  proportioneni  ad  excef- 
fum  ,  igitur  duodecim  duplam  ,  Sc  fex- 
quialteram  ad  quatuor ,  nam  decem  ad 
quatuor  eft  dupla  fexquiakera ,  &  purga- 
bit  fepties  cum  nixul  libras  duas  fetme 
bilis.    Vt  comparatio  fiat  exeiTus  ad  vim 
qua?  refiftit  eodem  modo.    In  catfia  er- 
go  nigra  fi  vncia  vna  non  purgat  fed  le- 
nit  tantum ,  3c  dua:  vncia;  purgant  ter, 
8c  Iibram  vnam  bilis ,  tres  vncia:  duplam 
habent  proportionera  iuxta  excefTum  ad 
vnam  ,  excelfus  igitur  duplum  purgabunt, 
Sc  duplo  magis »  id  eft  prxter  feces  libras 
duas  bilis  in  fex  vicibus. 
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Vropojitio  ottuagefitna. 

Proportionem  motus  fecundum  obli- 
quum  ad  re&um  in  fpatio  declarare. 

Hxc  videtur  fimilis  fuperiori  cuidam 
propofitioni,  fed  tamen  inhoc  differt» 
quoniam  in  c  a  fupponimus  nauim  moueri, 
vt  concutiat ,  hic  autem  iuxta  motum  fo- 
lum  :  vt  proponamus  b  nauimferri  rerfus 
a  vento  re<fto  ex  b  in  a.-fit  aatem  venms  e.t 
c"in  a  mouens  nauim  ex  b  hi  a  :  noa  enim 
mouebit  vt  quidam  putant  in  ratione  c  a  ad 
b  a   vt  fi  c  a  fit  fexquiquarta  ad  b  a  ,  vc 
iaequali  impetu  ex  b  5C 
cflante  ventomoue- 
tetur  tardius  per  c  a  , 
quam  per  b  a  ,  quia 
asqualicer'  ex  fuppofi- 
to  :  ergo  tanto  tar- 
dius  c  fertur  in  a  , 
quam  b  in  idem  quan- 
tolongior  eft  c  a,  b  a 
igitur  fi  b  perueniet 
in  a  in  quatuor  diebus  a 
c  perueniet  in  idem  a  in  quinque  diebus. 
Hoc  enim  eft  per  fe  manifeftum  :  fed  non 
quasrimusid  ,  fed  vt  vento  c  a  sequali  per  c 
aei,quieftba  per  ba,  vbi  b  moueatur 
ventoca  perb  a,  quanto  tardius  mouebi- 
tuc.  Mouebitur  enim  tardius  ad  a  per  b  a , 
quam  per  e  a  ,atper  c  atardius,  quam  ex# 
b  in  a  per  sequalem  vim  ,  ergo  multo  tar- 
dius  ex  b  in  a  per  c  a  ventum  ,  quam  per 
ventumex  b  ina.  Quaerimus  ergo  compo- 
iitionem  horum ,  vt  lit  c  nauis  ,  qua?  debeat 
transferri  ad  a  per  ventum  ex  b  ,  &  fequi- 
tur ,  quod  tradius ,  quam  ex  c  per  ventum 
ex  c  in  a ,  &  tardius  ex  b  per  ventum  ex  c 
in  a.  Ergo  maius ,  qui  in  prora  eft  conuolu- 
toeo  ,  quieftinpuppi,  vt  etiam  Ariftoteles  . 
docet  tantundem  nititur  ad  rc&um  ex  c  in 
aequidiftantem  locum  aba  quantum  c  diftat 
a  b  contra  temo ,  qui  in  puppi-eft  dirigitur 
ad  h  »  &  li  validius  fit  ventus  etiam  adiu- 
uante  temonem  ,  feu  contra  nitente ,  quan- 
tum  licet  mobilipondere^nauis  adijl  latus, 
premitur  enim  nauis ,  quafi  fubmergi  de- 
beat ,  vento  in  aduerfum  premente  ,  ut  fi 
ventus  rcpente  huic  contrarius  exoriatui» 
peticulum  fubeat ,  ne  obruatur.  Cum  ergo 
ventus  ex  b  feratur ,  ajquidiftans  c  h  ,  &  c 
feratur  ,  per  temonem  in  k  ,  Sc  ab  oppofi- 
tis  asqualis  a&io  fequatur,  imo  tota  impedi- 
tur,  exc  inh  feretur  iuxta  proportionem 
anguli  ,  quem  conftituit  h  c  cum  a  c  ad 
toumre&um.  Si  igitur  ex  c  in  a  debuit  ferri 
in  duodecim  horis  ob  vim  venti  ,  &  via* 
longitudincm  ,  angulus  verb  hcafitfexta 
recti  pars  ,  feretur  ex  c  verfus  a  ad  quan- 
titatem  b  ain  quatuordecim  horis :  igitur 
rurfus  quanta  eft  proportio  c  a  ad  b  a  tautum 
eft  temporis,in  quo  fertur  ex  ca  ad  quatuor 
decim  horas  per  Yentum  b  a. 

Vropoftia  otttiAgefimaprima. 

Qtialis  fit  angulus ,  per  quem  poteft  rac- 
uer  nauisad  ie&um  exploraie. 

Cum  in  prjecedenti  propofitione  often- 


fum  fitangulum  k  c  aoportere  efie  iequa" 
lem  angulo  h  c  a  ,  vt  fcratur ,  c  in  a  vento 
c  h  ,nec  tamen  prorfus,  fed  temo  magis 
infle&it  verfuskquam  ventuscogic  verfus 
h:  ficut  contra  maiori  vi  ventus  dirigit  ad  h, 
quam  temo  ad  k  ,  vt  necelfe  fit  nauim  fle- 
dti  ad  k  ponderc  ,  ideo  fi  ventus  efiet  tran- 
fuerfus  periclitaretur  ,  neceife  eft  ,  vt  per 
omnes  ventos ,  qui  ferunt  ab  ea  ,  quae  ad 
pcrpendiculum  fuper  c  a ,  &  funt  quatuor-' 
decim  :  fed  quoniam ,  vt  dixi ,  pondere  ad- 
iuuante  vis  venti  minor  fit ,  necelfe  eft  ,  vt 
per  ventos  debiliores  feratur  magis  ab  ex- 
tremis ,  qui  prope  perpendiculum  funt  :  ita 
vt  numerus  omniumfit,  cumleuifsimi  fue- 
rint  ,quatuordecim,  cum  violentifsimi,tres 
tentum  proprius  ,  tk.  qui  diftant  trigefima 
fecunda  parte  totius  circuli ,  id  eft  partibus 
vndecimi,cum  quarta  reliqui  vndecim,me- 
dij  funt  :  vt  tanto  plures  alfumi  poffint  a 
Nauclero  ,  quanto  molliores  funt  venti, 
tanto  pauciores  ,  quo  violentiores.  Tutius 
autem  fuerit  in  validis  ventis  dirigere  na- 
uim  per  ventum  proximiorem ,  quam  per  Fri>M^> 
ipfummet  ,  quireetc  tendic  ad  locum.  Ve« 
luti  tendat  nauis  ex  a  in  b ,  ventus  tendat 
in  cvalidior  ,  cumque  magnus  fuencan- 
gulus  c  a  b  ,  vt  pote  dorans  totiusrecti,  vt 
eifet  temo  dirigendus  ad  fextum  ventum 
akrinfecus  dirigemusfolum  ad  quintum,vt 
feratur  in  d ,  &  hoccrit  tanto  celerius ,  5c 
cekrius  feratur  per  a  d  &  d  b ,  quam  fl 
nauis  re&a  lata  eflcc  ex  a  in  binfuper  tu- 
tius.  * 

Propufitio  ottmgcfimtfecunda. 

Proportionem  velorum  indagare.  Ccr. 
Vela  tribus  in  locis  diiponi  folent  dolo 
b  ,  quodin  prora  conftitukur  ,  &  in  mab, 
qui  ponitur  in  medio  ratione  ,  qua:  inferius  , 
oftendetur  >  fed  non  ab  vnguem  ,  quia  cum 
malusin  anteriorem  pavtem  a  vento  impel- 
latur  ,  fielfet  in  medio  ,  feinper  prarmere- 
tur  nauis  in  anteriorem  partem  ,  ex  quo 
duo  magna  incoinmoda  fequerencur  :  pri- 
mum  vt  perieulum  fubiret  ,  ne  inuerfa 
in  anteriorem  partem  fubmergeretur.  Se-  , 
cundum  ne  prelfa  in  parte  anceriore  difSci- 
cilius  aquas  dilfecaret ,  Sc  ob  id  longe  tar- 
dius  moueretur.  Propter  hoec  duo  incom- 
moda  igitur  malus  etiam  ,  fi  vnicus  elTec 
(quod  vulgatiffimum  maioribus  noftris 
fuic )  in  parte  magis  prorse  proxima  loca-  ^ 
batur  a  gubernatonbus  ,  vt  eifet  quafi  in 
triente  a  roftro  in  belfe  a  puppi :  Raruvn 
fuit,  &  memorabile  ,  quod  nunc  paffim 
habet  olim  Antigoni  Tf/*/4«@-  i,vciorum 
trium  quorum  poftrernum  Epidromus  vt 
ipfa  voce  intelligamus  non  fuiffe  veium  iu 
malo  ipfo  medio.  fcdinpuppi  conftitutum. 
Caufa  Dolonis  inferius  exponetur  :  quod 
autcm  efiet  paruum ,  &  omnium  mini- 
mum  ,  vt  nauis  facile  ab  eo  inuerteretur. 
Vnde  etiam  nunc  minus  minime  habent 
tam  quantitate  ,  quam  etiam  altitudine, 
quod  vocant  Trinchetum  ,  folum  enim  fu- 
ftinet  nauim ,  quas  a  ventis ,  vel  vndis  mer- 
gi  fokt  ,  ab  vndis  vbi  homiiior  eft,  aven- 
tis  a  latcribus  ,  et  anteriore  parte.  Vnde  • 
T  c    4  humile, 
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humile ,  Sc  exiguum*velum  efficit,  vt  na- 
uis  anceriore  parte  'leuis  ,  nec  mergatur 
prona  a  ventis ,  nec  aquas  ea  excipiat  ,  nec 
tamen  impelli  poteft  nauis  in  fcopulos,  nec 
euerti  ob  caufas  dieT:as:ob  quae  in  magnis 
tempeftatibus  hoc  ipfo  duntaxat  vti  folent. 
Quod  etfi  nimium  faeuierint ,  etiam  illud 
demittunt ,  &  fi  fieri  poteft  ,  etiam  malum 
jpfum  quamuis  finevelo  fit.  Sedplerunque 
circumuolutam  ,  &  implieatam  folet  an- 
teimam  annexam ,  atque  fufpenfam  habe- 
re.  Sed  &c  ne  nauis  prorfum  obruatur  ,  quo- 
niam  eaparsomnem  ventorum  virnexci- 
pere  folet ,  &  vt  leuiffima  fit  ijdem  Guber- 
natores  puppim  multa  arena  ,  lapillfique 
©nerant.  Ergo  velocitas  nauis  a  ventorum 
impetu  ,  eorumque  re&itudine  a  velorum 
magnitudine,  &  loco  humiliore  ,  aut  fubli- 
miore  habetur.tum  nauis  leuitate  &r  forma. 
<J_us  enim  non  merguntur  vt  ^pofM^nr  ( fic 
enim  vocat  Ariftophanes  )  eas,  quas  nunc 
vulgus  fregatas  appellat )  quafi  aquasinna- 
tantes  curfu  funt  velociffimx.  Et  longiores 
latis.  Poft  has  funt  ,  qua?  carinam  habent 
tenuem  3  vt  facile  aquas  diuidant.  Vltimo 
loco  ,  qua:  quafi  media? ,  ance  quidem  ten- 
ues  ,  p6ft  latiores  ad  velocem  curfum  ,  & 
ferendum  onera  apta: ,  &  humiles  alcis  :  & 
leui  ex  ligna.  Sed  nos  de  velorum  varieta- 
teloquimur  ,  non  ca,  quse  ad  maios  per- 
tinet.  Conftatenim  medio  loco  plus  moue- 
re ,  quam  in  extremis  vt  infra  docebimus. 
Antiquo  enim  tempore  opusnon  fuit  malo- 
rum  mulcicudine  ,  quoniam  fyderibus  vias 
dirigebancob  id  nonad  amuffim,  quoniam 
linea  dirigi  non  poterat  maximeob  motus 
obliquitatem  in  circulo  vifus  :  ide6  mali 
multi  confufionem  in  curfu,  &  impedimen- 
tum:in  naui,maiiifquepericulum  acculiflent. 
At  nunc  inuenta  pyxide,  &  lapidis  Hercu- 
lei  auxilio  pluribus  locis  vcla  difpofita  me- 
lius  dirigunt  iter,  vt  quafi  craffa  minerua 
depictum,  &  poteftate  deformatum  ,  ad 
amuflim  contrahancMotus  ergo  magnitu- 
do  non  fimpliciter  conftat,  fed  comparatio- 
ne  fuperficiei  veli  ad  velum  longitudine  qui- 
dem  ,  ac  latitudine  conflata  per  multipli- 
cationem.  Altitudinis  quoque  vt  infra  ex- 
ponetur.  Ex  quorum  omnium  duclu ,  quafi 
cubica  ,vel  triplicata  ratione  ,  vtfuperius 
oftenfum  eft  3  ratio  veloeitatis  motus  na- 
uium  conflatur. 

Vrofiofitio  oEtuagefimatertia. 

Proportionem  receffus  a  reda  via  ad  ob- 
iiquitatem  inueftigare. 

Sitnauis  in  a  iturain  b  (ventus  re<Stus  ad  c 
medius  ad  e)per  ob!iquum,cum  ergo  tardius 
moueacur  per  a  e  quam  a  c  6c  per  a  b,  quam 
per  a  d ,  &  finc  ad  perpendiculum  b  e ,  b  d 
quas  conftat  effe  breuiflimas  earum  ,  quas 
ab  a  c  &  ad  a  d.  Quaeritur  igitur  quando 
velocius  ferretur  ad  b  ,  an  cum  per  a  c  ,  c 
b ,  an  cum  per  ad  ,  d  b ,  an  cum  per  a  b 
fimpliciter.  Et  conftat  quodad  &d  b  lon- 
giores  funcab,iftud  cnim demonfttatum 
eft  abEuclide  in  primo  Elementorum ,  dico 
modo  ic,Sccb  effe  Ionginores  a  d  &  d  b, 
«am qqadrata  ad  &db  &  ac&c  bfunt 


arqualia  quadrato  ab  per  di&a  ibidem ,  &  ',fM*7« 

ideoquadrataa  c  &  c 
b  aequalia  quadratisa 
d  &  d  b  ,  fed  a  d  eft 
longior  a  c,  quia  du6ta 
c  d  augulus  d  c  a  eft 
obtufus ,  igitur  ad  ma- 
iorem  a  c  per  decimam 
nonam  primi  Elemen- 
torumrquare pet  com- 
rounem  animi  fenten- 
tiam  quadratum  a  d 
maius  eft  quadrato  a 
c  ,  quare  rurfus  per 
communem  animi  fententiam  quadratum 
c  b  maiuseftquadrato  d  b.  Cumergo  qua- 
diataad  &rd  bacqualiafinc  quadratis  ac  &  - 
c  b  ,  &  a d fit  maior  a  c  &  c  bmaior  d  b, 
fequitur  per  nonam  fecundi  Elementorurn, 
quod  a  c  &  cd  fint  maiores  a  d  &  d  b  pari- 
ter  acceptis.  Si  ergo  maior  fuerit  excefius 
qiiam  proportio  motus  per  temonem  cohi- 
biti ,  vc  fupra  vifumeft,  tardius  mouebitur 
per  a  d ,  d  b  quam  a  b  per  a  c ,  c  b  quam 
per  a  d ,  d  b ,  fed  fi  contra  maior  fit  propor- 
tio  motus  cohibiti  a  temone  ad  motum  li- 
berum  quam  cxceffus  ad  exceffum  velocius 
mouebitur  per  a  d  d  b  ,  quam  per  a  b  ,  &c 
per  a  c  quam  per  a  b.  Accedit  huc  e  incom- 
modo  longioris  vi£e,quod  vento  a  c  non  po- 
teric  ferri  nauis  ex  c  d  in  b  ,  quoniam  ancea 
2egreferebatur:&  nuncasgrius  perc  bquam 
a  b  ,  plus  enira  diftat  venCus  a  c  ab  itinere 
c  a  quam  a  vento  a  b  <,  vt  vifum  eft  fuperius, 
igicur  multo  melius  eft  (  ni  quidobftet )  ire  Per.tt, 
per  a  b,quam  per  vllamaliam  viammifi  fta-  fM 
tiones  fint  in  c  d,  vel  periculum  immineat 
in  a  b.  Vbi  tamen  venci  fecundarenc ,  [tan- 
cum  eft  virium  in  recl:o  curfu  ,  &c  icquaJi 
velocitate  ferretur  citius  exja  in  b  per  a  d  d  b, 
&etiarn  citius  per  a  c  ,  c  bin  b  quam  per 
ipfam  a  b,quod  fuit  propofitum  dec/arare» 

Fropajttio  oBuagtfimAqM  rta. 

Diftantiam  centri  terrae  a  centro  mundi 
permotum  lapidis  Herculei  declarare. 

Non  me  lacec  Ariftotelem  exiftimare 
cenlrum  mundi  effe  centrum  terrar  illvidque 
probaffe  ,  quod  tamen  ex  demonftratione 
noftra  mathematica  apparet  nunc  fubij- 
ciam,&  quidad  illiusrationes  dicendum  fit, 
alias  etiam  dicendum  erit :  nam  Iiber  hic,  vt 
mathematica  decet,  effe  debec  ab omnibus 
contentionibus  abfolutus.Conftatfanc  non 
effe  propriam  vim  kpidis  illius,  vtqui  nor» 
fic  citcumfcripcus  fed  fruftulum  quoduis  id 
poceft ,  neque  pcr  fe,  fed  in  ferro  &  pendu- 
lo,  nec  fieripoceft,  vc  fic  iliius  tamqaam 
fpeciei  vnius  Iapidum ,  fed  qua/i  perifecte 
portionis  cuiufdam  generis  terra?  ,qus  ab- 
foluta  fic ,  cuius  indicium  eft  illius  copia, 
neque  enim  vllibi  non  inuenitur,  &  vbi 
ferrumefToditur,  vt  in  Ilua  Infula  Tyrrheno 
mari  ,eftergo  ferri  visterra!  marica:,qux 
perfedta  in  fuo  genere ,  vbi  vim  foecundam 
acceperita  mafculo  fcilice  Herculeo  lapide, 
quaerit  primum  vc  defcendac,  vbihocnon 
poffic  faltem  qusric,  vc  quiefcerepoflit.  Vc 
ergo  quiefcaca  moEUcceliquieft  ab  Oriente 

in 
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inOccidentem  iuxta  axis  cocli  fitum  fediri- 
git  >  quod  ilJe  folus  quiefcat  in  fuo  motu,vel 
Cptcnt. 


Merid 

faltem  tatdiflime  moueattrr :  indicio  eft  quod 
fiextra  ficum  acus  ferrea  imbutaeo  Iapide 
ponatur,  ftatim  tremit  vehementer,  adeo 
vt  nec  momento  vllo  confiftac ,  fed  mifere 
&  grauiter  torqueri  yideacur,non-ergoquod 
fentiat  polorum  locum  qui  tantum  ab  eft 
ab  illa  ,  vt  nec  ab  homineperito  mathema- 
ticarura  ,  fed  quod  vix  illa  cceli  fentiatur 
circa  centrum  mundi.  Cuius  indicio  eft 
Oceani  maris ,  aquarum  fiuxus  &  refluxus. 
Duosergo  habet  motus  terraperfe&a,  feu 
ferrum  lapide  Herculeo  imbutum  fub  ordi- 
natos  imperfediim  perfe&o  :  p*rfe&us  eft, 
vt  defeendat  ad  centrum  terra: ,  vt  ibiquie<r 
fcat :  imperfe&um  ,  cum  a  perfe&o  prohi- 
betur ,  vt  quiefcat  faltem  extra  centrum 
cum  inclinatione  ad  centrum ,  et  hoc  fiet 
f\  fecundum  longitudinem  acus  dirigatur 
per  axem  mundi ,  cum  fitu  tamen  defcen- 
fui  ad  terrar  centrum  proximore ,  vt  faipius 
fuperius  declarauimus  ,  dum  de  motu  gra- 
uium  <3c  pra^cipue  libra:,  ^centro  grauita- 
tis  loqueremur.  Quibus  demonftratis  tum  y 
experimento  tum  ratione  a  Fortunio  AfFay- 
tato  Cremonenfi  Medico  ,  cum  per  hax 
poftmodumcogeretur  fateri  acum  ad  po- 
lum  tendere  ,  cum  tamen  tendat  a  dextro 
latere  fcilicet  ab  Oriente  nouem  partibus, 
feu  decima  parte  vnius  re&i  in  centro  ter- 
xx  ,  qux  eft  quadragcfima  totius  ambitus 
cceli.  Statuatur  centrum  mundi  a  ,  8c  b  a  c 
axis ,  fecundum  quam  mouetur  motu  diur- 
no  ,  ita  1  a  dextra  exit  oriens  ,  k  a  finiftra 
occidens  ,  &  ftatuatur  d  centrum  terrae, 
feu  fupra  feu  infra  ,  wan  tamen  inlineab  c, 
fed  velfuprain  dextra  parte ,  vel  infra  in 
finiftra  ,  ita  vt  dufta  Iinea  per  illud  pun- 
dtuiri  ircas  bg  fit  nouem  partium.  Confti- 
tutaergo  acu  ine  pun&o,  vbi  linea  h  ad 
g  lecat  peripheriam  terraedico  ,  quod  acus 
dirigetur  per  h  g  ,  Sc  non  per  b  c  ,  nara 
acus  mouetur  ad  centrum  per  eam  ,  &  in 
eo  fitu  tota  dirigitur ,  quia  otnnes  partes 
<n-auis  confentiunt  in  mottt  principi  graui- 
tatis  ad  centrum  ,  hoc  enim  demoftratum: 
nixus  er^oeft  vt  moueatur  per  cd,&  in  eo 
nixu  qui  eft  quies  cuftodit  lineam  axis,  quae 
eft  a  b ,  vt  quiefcat ,  ergo  non  quiefcer, 
nifi  in  linea  d  g ,  quod  erat  demonftran- 
dum.  Qu£  autem  fequuntut  ex  his  corro- 
laria  ornniaconcordant  cum  experimentis. 
£rgo  hic  fermo  eft  denionftratiuus,vt  enim 
benedixitAuerroes:  Sermo  demonftratiu- 
us  fatisfacit  omnibus  problematibus  quae 
centingunc  circa  principale  quaeficum.  Ex 


hoc  ergo  pacet ,  qaod  angulus  diftantia  d 
ab  a  in  latitudine  eft  decima  pars  re<ftia 
et  quodquanto  magis  diftat  in  longitudine 
centrum  terrae  a  centro  mundi  >  tanto 
etiam  minus  diftat  in  lacitudine.  Haec  enim 
funt  demonftrata  clarc  in  mathematicis. 
Vnde  fieri  poflet  quod  haee  quantitasdiftan- 
tjae  effet ,  res,  per  quam  exigua  etiam  fi  nont 
eflet  maior  quatuordigitis  fufficeret,modo 
etiain  pci  valde  paruum  fpatium  diftaretab 
eodem  in  longitudine.  De  caufa  autem  hu- 
ius  differentiae  alias  «ficenlum  erit ,  hic  lo- 
cus  non  eft  ,  fed  fufficit  fcire  quod  ita  fit, 
quod  fi  mobilis  fit  pun&us  d  ,  clarum  eft 
aliquando  futurum  vt  minus  diftet  g  a  b» 
aliquando  vt  fit  idem.  Er  qualifcunque 
rootus  fic  ,  neceffe  eft  eam  diftatatiam. 
variari. 

^Prqpo/itia  eUuagefimaquinta. 

Proportioponderis  vnius  grauis  ad  aliud 
fub  eadem  raenfuraeft  ,  veluti  eiufdem  ad 
differentiam  ponderis  vafis  repleti  ex  altero 
graui ,  6c  ex  ambobus  detra<5to  priore.  Cm 

Sit  aurum  a  ,  &  li^uor  b ,  quae  repleant  j 
vas  c  ,  &  pondus 
amboru  fic  librarum 
quadraginta  ,  8c  vas. 
repletum  liquore  fo- 
lo  fit  librarum  xxix, 
aurum  autem  fit  pon* 
deris  librarum  xij  , 
igitur  reliquum  erit 
ponderis  xxvii),  diffe- 
rentia  ergo  vafis 
plcni ,  &  non  pleni 

Hquore  eft  libra  vna  ,  pondus  aud  eft  libra- 
rum  duodecim  :  dico  quod   auriponcus  eft 
duodecuplum  ponderi  liquoris  ,  &fi  fuifTet 
pondusamborum  libra:  xxxix  ,  manentibus 
reliquis ,  fequcretur  quod  pondus  Jiquoiis 
effet  xxvij ,  &  quia  plenum  vas  fupponitur 
cfle  librarum  xxix  ,  eifet  difFerentia  libras  ij, 
at  auri  pondus  eft  libras  xi) ,  igitur  propdr- 
tio  ponderis  auri  ad  liquorem  elfet  fexcu- 
pla.  Nam  fi  vas  plenum  liquore  ex  fuppo- 
fito  eft  librarum  xxix  ,  &  cum  auro  xl  , 
gratia  exempli,  Sc  auri  pondus  eft  xij ,  jgi- 
^tur  Iiquoris  pondus  eft  xxviij  librarum  :fed 
cum  liquor  fit  corpus  fimilium  partium , 
igiturloci  ad  lecum,  vt  poiaderis  ad  pon- 
dus  ergo  dum  adeft  aurum ,  liquor  occupat 
xxviij  partes  cxxxix  ,  totius  vafis  igitur  au- 
rum  continet  vnam  partem  tantum  ,  & 
&    cum  aurum   pondus    habeat  libra- 
rum  xij ,  &  liquor  vniustquia  totum  vas 
cxxxix  librarum  dum  eft  plenum  ,  &  eft 
diuifuminxxix  partes  ,  igitur  pondus  vni- 
us  partis  liquoris  eft  vna  libra  ,  igitur  pon- 
dus  aurieft  duodecuplum  ad  pondus  liquo-  • 
ris  quod  fuitpropofitum. 

Ex  quo  fequitur  quod  fi  ducatur  pondas  c*c. 
illud  partis  pcr  pcmdus  repleti  vafis  ex  alio 
graui ,  &  produ&um  (fmidatur  per  differen- 
tiam  illam  ,  prodibit  pondus  vafis  repleti 
liquore  graui. 

Exemplum  ,  fi  pondus  auris  fuerit  libra-  Cot. 
Eum  xij  ,  pondus  vafis  repleti  liquore  xxix 
iibrarum,pondusauri  $c  liquoris  replentium 
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vasxxxix  iibrartmii  ducemusxij  in  xxix  *it 
cccxlviij ,  diuido  per  ij  drftcrentiam  xxvij 
'pandensrvanV,  repleti  ex  ambobus  detra- 
&o  aurt  pondere  ,  &  xxix  pondens  vails  re- 
pleti  iiquore  exit  cixxiv»  &'  -tantum  auri 
vasiUud  continebitj  nani  cum  duaepartes 
quas  occupabataurum  eifent  ponderis  li- 
brarum  xij.totum  quoderat  parcium  xxix* 
eontinebit  dectes  &  quater  ctfm  dimidio  ii- 
fadauramxij  ,  aut  du&um  in  xir  "Cam  di- 
midio  ,  efficit  ccixxiv  vr  jpnns. 

.E  X  E  M  P  L  V  M, 

Quia  ergo  in  fuperiore  propofitione  do- 
sui ,  quod  ferrutri  eft  vera  terra^  voiui  fcire 
«juaiis  eflet  proporrio  ferri  adaquam.  Ac- 
cepi  yrceum  cuius  aqua  dum  plemjs  eflec 
ponderis ,  fuit  vnciarum  fex,  8£  feptuneis 
vnciac .  &  feptimaYduodecimae  parris  vn- 
cix  &  pondtts  fern  vncus  lcpte,&:  trtens  vn- 
<cia:  &  triens  duodecirna»  pat  ris  vncian&va- 
fis  aqueA;  ferro  eoderepleti  vncise  tredecim, 
<&duodecima&  fepcunx  duodecimas  partis 
ynciae.  DetraJiemus  e^govij  &  triemem  6c 
duodecimx.1.7  &  pondus  ferri  ex.  1 3^, 
&  retinquencur  5  ^  f  petrahe  ex  6  ■^; 
pondereaquz  torius  vaiis  lelinquuntur  7^, 
diuide  7  per  "g  ej*t  proportio  ponderis 
ferri  ad  pondus  aqua:  7  *|  Et  hoc  eft  proxi- 
mum  ei  quoddixit  PMlofopbus  de  propor-' 
fione  ponderis  terrae  aqua?*, 

Ex  hoc  patet  folutioi  problematis  cuiuf- 
dam  piopphti  aiiasque  mmus  bene  foiuti 
cum  caufam-  habeat  mamfeltiinmam ,  fci- 
licet  qnod  vafe  aqua  plene  impoiitisfenhm 
centum  auieis  coronaus  luhii  affiuaditur, 
.non  quodquicquaabfuma-tiif  in  metatfo,fed 
caufa  efl  quod  cum  auriira  hc  duplum  pori- 
dereferro,  eik  ex  deinofiiajtis  fexdecupkim 
~ad  pondus  aqu«.  Igitur  cum  fit  proportio 
ponderis  auri  ad  difFerentiam  fpatij  eadeniifi 
fkvasaquae  ponderis  iibr«  vnius  &  media;, 
eric  pondus  totum  xxiij  vnciarum  ,  igitur 
aq ua  deficiet  folum  csl  decima  e&aua  parte 
feu  creieet  ex  impofitione  auri  ,  fed  illa 
pars  in  tumore  aquae  abfumitur-,  non  fo- 
lum  ,  quia  durri  aureos  irnponimus  plana 
folum  fit  ,  fed  quia 
non  ex.  quauis  ro~ 
tunditate  deflait,  ali- 
eer  in  vrceo  tam  exi- 
guo  non  poflet  appa- 
rere  rotunda  :  quod 
enim  rotunditas  to- 
tius  terrae,qux  etiam 
planam  oftendit  to- 
tam  vnam  regionem 

adrotunditatem  qu#  apparet in  exiguo  vr  - 
ceo  aquac.Eft  igi tur  rotuuditas  illa  potius  ob 
Hcntorem  aquzc  qui  augetur  k  lentore  ar- 
g:nri  ,  &  etiam  magis  aufi  ,cum  fenfu  di^ 
gitorom  percipiatur. 

Ex  hoc  apparet  ra.rio  quomodo  Archi- 
medes  poiuerit  depr^hendere  coronama 
Hierone  propoficam  quantum  auri  &c  ar- 
genti  conciueret.  Sit  ergb  vas  a  b  aqua  ple- 
m  m  ponderis  vnciarum  triginta-  &ciim 
iibraauri  fit  ponderis  vnciatum  quadragin- 
ca  yniijs »  &  cutn  iibrajai'genti  ponderis 


vnciarum  quadragintacum  dimidio ,  igkut 
etic  auri  pondus  ad  aqus  pondus  duodecffJ 

plum  ,  argenti  autem  adiJem  ocfuplum, 
quare  auriadargentum  pondus  fex^uialte- 
mvft.  Ponamus  ergo  quod  corona  impofita 
ex  auro  &  aigento  foio  fabricau  (  hoc 
enim  fupponere  oporcet )  fuenc  vnciarum, 
fexagmta  ,  pondus  autem  aqu*  contentx 
cum  corona  tn  vafe  vneiamm  yigtritiqua- 
tuor  cum  dimidio  ,  lciiicet  totum  oftuaginta 
quatuor  cum  dimidia ,  erit  ergo  propoitio 
ponderis  coronas  ad  pondus  aquz  v  vt  cxx 
ad  xi ,  aurum  igitur  eft  proportione  duode-' 
cuplum,  argentum  autem  odtuplum  ,  co- 
rot^a  vt  cxx  ad  xi.  Conftituantur  fub  eif- 
Jfem  rationibus  ducendo  Ixxxviij.  ax 
cxxxij:  hoeeftacfi dicamus  3accipepa«es 
ex  cxxxi- &  Ixxxviij ,  tot  vt  facianc  inte- " 
grum  &  componant  cxx.Et-idto  reduces 
ad  minores  numeros  -  fcilicec  xxsiij.  x.\ij. 
&  xxx.  &  operaheris  per  regulam  de  eorjfo-  Vnfrfat 
latione  monetarum  >  quas  ponein.us  ift.fra, 
&  fient  auri  partes  o£b  6V  argentt  partes 
iij^  nam  cum  duxeiis  ijj.  in  o^to  pondiis  aif 


xxxnj. 


'itj* 


genti  riet  xxiv  ,  &  cum  duxeris  viij  in  xij» 
pondus  auri  fiet  xcvi ,  igitur  totum  pondus 
erit  cxx,  diuidendurn  pet  xi,  aggregatum 
paitium  auri  &  argenti ,  ita  veid  vnciaad 
vnciam  ,  vt  tota  corona  mifta  ad  coronam 
puram.  auri  &argpnti. 

Ex-liocetiam  patet  modas  cognofcfndi  Cir^, 
prbpbrtionem  giauium  inutcein  per  foiam 
'aquaJm  ,  velut  aurt  ad  plumbum,  ad  Japi- 
des  vel  kss  aut  aeris  ad  Japidem&  ftmilia, 
vt  in  praeced  nti  operatione  deprehtndifti: 
nam  cnm  fttnora  proportio  auri  ad  aqoam 
6c  xris  vei  iapidis  ad  eaudem  »  erit  auii  ad 
s      vei  lapidem  nota., 

Et  fimiliter  fciemus  per  hoc  accipere  C»  f. 
partes  diuerforum ,  quae  iundt&facianccon- 
ftitutum  pondus.  Velut  voio  faccrenuffam 
ex  melie&aqua,  quK 


impleat  vas  ,    quod     j   12.     15  I  14 
mellis  continec  quin-    12        1  I 
decim,  aque  duode-     1  *~  " 

cim  ,  volo  vt  conten-    J  j  " 

tutn  iit  ponderis  Iqua- 
tuordecim ,  operabor ,  vtin  confoiationi- 
bus,ponam  duas  partes  mellis  &  •vnani 
aquar ,  y  t  vides  in  operatione  a  iatere. 

frofojitio  aftuajrefimajixt**- 

Si  circufi  inaequaies  ,  feu  in  fphm ,  fe« 
in  planofe  fecuerint  nunquam  opofitos  aa- 
gulos  aequales  habent. 

Capiantur  tres  quartae  circuiorum  ma-  O. 
gnorum  a  b  ,  a  c  ,  b  c  8c  alia  b  d  ad  te&ot 
anguios  eruntque  viciffim  poli  ,  8c  da- 
catur  per  mediumparaiieius,  erit  ergoef 
aequalis  e  g,&fe  sequalis  fg,  fed  bafis 
c  g  eft  quarta  circuli ,  &  bansc  bdimi- 
ditjmquart*  eircuii  eo  quod  totaba  eft 

quarca 
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cuarU'circaii,igiturper  modumz^  pnrm 
Elemen  orum  qu*  cenet ,  erit  angulus  c  fg 
maior  oppcfiwcf  b.Hoc  autem  tenet  m 


ciufdem  tationis  fupetficiebus ,  quales  funt 
hz,  qusfuutfuperficies  eiufdem  fphaer*, 
roiTet  etiam  demdnftrari  per  modum  quar- 
taeprimi  Elemcntorum.  Et  etiam  conftituta 
fphaera  e  f  g,  cuius  hiccirculus  efletmaioi: 
circulus  ,&  non  tangeret  nifi  m  illa  hnea 
fphaera  maiorem  5c  vtrinque  fecaret  eodem 
circuio.  Et  etiam  per  cordas  5c  trigonosre- 
clilineos.auxilio  tamen  regulx  diale&cae. 
Ex  hoc  fequitur  auxilio  regulz  dialedicz, 
quod  in  omnibus  parallelis  a  c  d  &  e  f  g 
cum  b  ccirculomaiore,  &  per  aliam  regu- 
lam  diale&icam  in 
omnibus  circulis  in- 

sequalibus  inter  fe  ad 

xquales  angulos  fe- 

cantibus  &  ex  tettia 

demum  regula  diale- 

€tica  ,  fequitur'  in 

omnibus  circulis  in- 

sequalibus  fe  fecenti- 

bus  ad  quemuis  an- 


:5 

ccgoimagmaiprimum  ,  quod  omnes  inclr 
nationes  finc  a  perpendiculari ,  dum  exk 
aqua,&itadenarius  videretur  ,  velmfu- 
perficie  aqux  in  dire&oe,in  vel  re&a  ex 
oculoin  imo ,  quorum  neutrum  verum  eft. 
Secundus  modus  eft  ,  vc  radius  dclatus  e 
afle&atur  ad  k  vell,  &  hoc  non  quia  in  a 
non  eft  mutatio  medij.  Tertius  eft  ,  vt  h- 
neaex  oculo  dufta  perueniat  perpundtum 
a  adfuperficiem  aqua?,&exea  per'dire&um 
addenarium  ,  &tunc  quiaoculus  iudicatfe 
videre  per  redtam  ,  ideo  iudi«abitfe  videre 
perl  agin  q  ,  eo  quod  fuper  indire&o  loc» 
in  quo  eft  e.  At  quoniam  nonex  quacunque 
diftantia  videtur  e ,  fcd  ex  Ionginquiore  lo- 
co ,  vbi  vas  fucrit  humilius  quod  lineae  ad  a 
exoculcquancoa  fuerit  humilius,  tanto 
puopiusipfi  e  proccdunt.  Et  verfa  vice  lmeae 
cx  e  ada  ,  quanto  e  eft  humilius  ad  quen- 
cunquelocuminfle&untur  ,  tanto  inferms 
cadunt.  Ergc  cum  fuerint  ad  ^quilibrium. 
h,  magis  diftabunt  abe  ,  &  itae  magis 
procul  Tidebitut/Caufa  ergo  triplex  eft 
humilitas,  vel  altitudo  vafis  :  humilitas  vel 
altitudo  aquae :  Sclabri  vafis  altitudo.  bed 
hanc  relinquere  poflumus.  Difficultas  ergo 
experimenti  etiamrecte  fadtieft,  quoniam 
pofito  vafe  n  c  d  folum  ,  ut  altitudo  fit  tan- 
tura  n  e  ,procul  magis  videbitur  e  ,  qyaM 
fi  vas  fit  a  b  cd  ,  &  totum  pienum.  Vbi 
autem  vas  fit  a  b  c  d ,  wagis  procul  videbt- 
tur,e  cum  fuerit  totum  plenum  s  quam  cum 
fuerit  plenafola  pars  n  c  d.  Sic  diftioleeft 
confiderarean  altitudoaquae  faciat  ad  vifm- 
nemprocul,cumin  humihore,  ied  dim~ 


bus  ad  quemuis  an-  Eari  vafe  loronus  videatut  in  pauca ,  quia 

gulura  in  fptar  fupotoe.  Sunt  autem  h*  f «  vale  long  u    _  ,on. 

regulz  media:  M  aa.omata  &  demoidlta-  °         .  ubtum  etUm  noo 

ta.  Et  ex  ^               ~  £ f -  g» Vt  etgo  videamus 

,      ,     autem  fpatium  i  b  e  mmus  elt  a  b  c  ,  lea  e,Derilnentum  ,  capicraus  duo  vaf»  ab 

fpatiumebdeft  vnum  .  «£P«—  ca5mhS fubeadem  ptopottice 


Cor. 


Propoftio  oftudgeftmaftptimd. 

Proportionem  craflitiei  ad  aerem  ih  com- 
paratione  ad  radios  demonftrare. 

Sit  in  aheno  a  b  c  d  in  imo  e  denarius 
argenteus  ceraaffixus  velclauo,  quem  vi- 
deat  ex  h  impofita  atqua  clara  vfque  ad  f, 


C  U  UUJJlUlll  11  "»    J.  a 

altitudinis  &  latitudinis  ,  &  coliocabimus 

ita  vtp  n  radius  aequidiftet  fc&c  colloca- 
bimus  tabulas  cum  foraminibus ,  vt  prius, 
&  g  f  p  q  in  aeqoilibrio  ,  inde  videbunus, 


an  q  p  fit  ^qualis  aut  breuiov,  nam  lniorgo 

cffenon  poteft,quoniam  infleftitur  amino- 

re  aqua  ,  ideo  angulus  p  h  q  non  poteft  elle 

maior  f  a  2 ,  fuppofita  p  h  aequali  a  F:  quod 

-      fi  non  eiTec  ,  fufficeret ,  vt  q  &  p  eflent  m 

squilibrio  vno ,  &  f  g  ali*  S  ed  vftiws  ett 

quodamaioreaqua  maiorfic  reflexio:  tum 

j-fl*Aimr     ouia  in  his ,  qu*  funt  fecundum  naturam 
vidcat  ex  k ,  igitur  Per  M  aefle6titur     qu  a  ,n  n^  q  ^  denfam  aut 

a  perpendiculo  per  angulum  k  f            l  Jg^g,,  qiuptitatis  variat  vires: 

perangumlgo  crefcente  aq«a  iemum^n  enuem             *         ^  ^ 

labor  m  a  p  ,  &  fit  e  annexus ,  &  tabula  b  turp  qu                  1  datus> 

k  l  «  fic  affka  folo  vel  pondere  firma  fora-  ^^^^^irum  fiat  cum 

^inibus  obliqnisinfrk  pcftantibus,  &  p«  ^              ^t  |xit)  confiderabimis 

a  Ifpicientibus  extremitatem  e.  Poftumus  vaie  pieno. 


Propofitio  8B. 


Cer.i, 


Cor.i, 


Cor. 


Cor, 


praportianeni  anguli  fagadfar,  feu  f  e 
c  quae  fane  eft  aotabilis  :  adeo  vt  fit  maior 
proportio  aqua:"  ad  aerem  comparatione 
grauium  quam  lucis. 

Ex  his  cognfcemus  comparatiorie  eiuf- 
dem  aquae  tenuitatem  aeris  vnius  regionis 
in  comparatione  ad  aerem  alterius  :  nam 
vbi  remotius  videbitur  denarius  ,  ibi  aer 
erit  tenuior. 

Etperidemin  eadem  regione  compara- 
tionem  aquarum.  Nam  cum  fit  idemaer,&: 
vas  ,  acreliqua  paria  ,  vbi  magis  procul 
videbitur  denarius ,  aqua  _erit  craffior  ideo 
deterior. 

Sequitur  etiam  qubd  omnes  res  propio- 
res  in  aqua  videntur ,  quam  fint  ,  &  ide6 
maiores  :  Scob  id  etiam  omnis  aqua  pro- 
fundior  eft  ,  quam  videatur.  Vt  ingredi 
perfaepe  fit  periculofum. 

Vropofitio  oftuagefimaoBaua.  De  inftrummto 
momeniovum. 

Inftrumentum  Acolingen,  quo  momen- 
ta   temporum  deprehendatur  fabricare. 

Et  quoniam  motns  naturales  fiunt  in 
temporc  :  &  dicuntur  velociores  3  vel  ob 
fpatiam  loci  magnum,  quod  fuperatur,  vel 
ob  temporis  breuitatem  in  velociffimis  mo- 
tibus  ,  quod  ad  fpatia  attinet  ,  facilius  di- 
gnofcuntur  velociores  ,  queniam  fpatium 
maius  &  manet,  vt  menfurari  commode 
poffit  :  fed  quod  ad  tempus  ,  quanto  tar- 
diores  ,  quoniam  in  velocibus  quantitas 
temporis  eftexigua:  &etiaro  tempus  ipfum 
perpetuo  diffluit:  ideo  difficillime  depre- 
hendi  poteft.  Huius  crufa  excogitauimus 
inftrumentum  3  quod  \  ocauimus  Acolin- 
gen  :  quod  conftat  tribus  rotis  :  prima  eft 
pedum  duodecim  diametri ,  in  ambitu  au- 
tem  habet  denticulos  ccclx  acquales ,  &  x- 
qualiterinter  fediftantes,  huius  peripheria; 
funis  cum  ponderibus  inferitur  ,  ita  vt  cum 
aliis  duabus  rotis  renitentibus  in  vna  hora 
circumagatur  aequaliter.  Duodecim  ex  his 
denticulis  currulis  duodecim  denticulorum 
axis  fecunds  rotse  inferitur  :  ficut  cum 
rora  magna  duodecim  eonuerfa  fuerit 
partibus  ,-.  fecunda  rota  cuius  taxis  fi 
pedum  duorum ,  fcilicet  fexcuplo  maior 
circumuertatur.  Huius  minoris  ambi- 
tus  diuifus  fit  in  cxx  partes  aequales,  &  vni- 
cuique  parti  dcnticulus  infcrtus  fit :  ita  harc 
rota  tricies  in  vna  hora  conueitetur.  Singu- 
lisvero  denticulis  currulis  nxis  rota:  haben- 
tis  dentfculos  quatuorinferatur,  ita  vt  dum 
feeanda  rota  vertitur  femelminimacirmuer- 
tatur  tricies  :  nam  pro  fingulis  quatuor 
denticulis,quibus  media  rota  circuraagetur, 
minima  tota  cireumuertetur ,  ideoque  non- 
genties  in  vna  hora.  Haec  minima  rotula 
belfem  pedisin  dimetiente  habebiti  vt  fit 
fexta  pars  illius  ,  in  ambitu  autem  diuifa 
eritinxl  partes  ,vt  cum  circumuerfa  fuerit 
nongenties  invna  horapertranfierit  paites 
xxxvi.  Et  cum  pulfus  hominis  communis 
fi»t  in  hora  i  n  r  ,  vel  circa  nouem  partes 
ex  his  rotae  minoris  perficient  circiter  vnam 
pulfationem  ex  diaftole  &  nftoleleu  ex  di- 
ftentione  &  contraeHone  perfeotam  :  vt 


partis  vnius  conuerfio  fiatin  nonaparte ,  vel 
circa  vnius  pulfationis  pulfus  humani.-Sc 
hoc  eft  minimum  ferme ,  quod  ab  humano 
fenfu  percipi  poffit.  Eritetiam  proportioio- 
tarum  eadem  tamin  diametris ,  quam  cir- 
cuitibus  fcilicet  fexcupla,  nequemotusdif- 
formis  ,  quoniam  maior  tanto  tardius  mo- 
uebitur  ,  quanto  quod  velocius  mouetur 
etiam  minus  erit  s  tamen  proportio  velo- 
citatis  maioris  ad  minorem  in  aequalibus 
fpatiis  vigintiquincupla  vt  maioris  ad  me- 
diam  qointupla  ,  nam  cum  fit  fexcuplain 
ambitu ,  &  tricies  moueatur  velocius  cora- 
paratione  totius,fequitur,vt  proportiofpati/, 
quod  fuperabit  media  ad  fpatium ,  quod  fu- 
perabit  maior  ineifdem  temporibus  ,  erit 
quintupla,femper  ad  vnguem.  Et  ita  mediae 
ad  minoremquintupla  ,  &  ideo  maioris  ad 
minorem  velocitas  viginti  quincupla  ,  vt 
non  fit  difformis,  neque  periculofa,  vt  in 
rotis  moletrinis  ,  &  fit  diuifa  per  medium 
iuxta  proportionem  ,  cum  fit  tanto  velociot 
minor  media  ,  quanto  media  maiore.  Rur- 
fus  proportiopartium  maioris  ad  medix  par- 
tes  triplaeftfcihcetccclxadcxx,&:  medixaii, 
minorrem  tripla  cxx  adxl,  &  propotio  eft 
fexeupla,iterum  igitur  partes  maioris  ad  me- 
diae  ad  minorem  eruntin  dupla  proportio- 
ne  ,   vtrobique  ,  &  eft  pulchrum.  Ideo 
ptrtes  etiam  minima:  rotaf  erunt  fatis  nu- 
gux  :  nam  cum  diameter  fit  bes  pedis,  am- 
bitus  peripheriae  erit  duorum  pedum.  i. 
vnciarum  vigintiquatuor  .-igiturdiuifaperi- 
pheriain  xl  partes,  vnaquasque  pars  erk 
maior  dimidia  vncia.  {  ^ -*>  -i . 


S  C  H  O 


I  V  M. 


Et  cum  defuerit  inftrumentum  vtemur 
menfura  expulfu  hominis  defumpta,  fed 
noneftadeo  exada.  Accedit  aliud  commo- 
dum  ,  quod  cum  in  vna  hora  circumuer- 
tantur  partes  xxxvi  ,  id  eft  trigintaiexmil- 
le  :  8l  oclauus  orbiscircumuertatur  intoti- 
dem  annis  tot  eiunt  momenta  ex  his  in  vna 
hora  ,  quot  anniin  vno  circuituftellarum 
fixarum.  Vt  intelligamus,  quambreui  tran- 
fit  vna  hora  apud  nos ,  itaapud  Deum,vt 
itadicam  (nam  nullain  infinito proportio) 
vnus  annus  magnus  ,  ik  reditus  reium  sm- 
nium.Comparata  etiam  rota minima ad ro- 
tam  moletrint  ficfe  habet,  quodaim  mo- 
dicaadeft  ,  verfatur  rota  invna  pslfatione: 
cum  fatis  abundans  quinquies  ,  aut  fexies 
cum  immodica  duodecks. 


Ex  hoc  fequitur ,  quod  homo  fi  mouere- 
tur  velocitatemotas  rotx  moletrina:  in  fcx 
cbdomadibus  peruenira  ad  fydus  Lunx, 

nam 


com. 


Com. 


Com, 


Propofitio  8 9.  90.  &  91 .  505 


n.imftotamm  earum  ,  quibus  ferrum  aeuitur 
femidimetiens  communiter  eftbes  vnius  paf- 
fu^iclco  dimetiens  patlus  cum  triente:  ambi- 
tLisergoquatuor  palfus,&  xxi  pars  ,  coltiga- 
mus  nunc  integra,in  vno  ictu  pullus  -ciicu- 
magitur  decies,id  eil  patlus  xl>  m  hora  iunc 
11 11  pulfationes :  in  hova  lgitur  Iparium  per- 
ti.mhcum  eft  cxl  pathmm  in  M.  horis,  ergo 
erunt  clx  M.paifuum  aidita  parte  xxi,erunc 
cixviij  M.  paifuum.,  Sc  tantum  dittat  luna  a 
c:;rn:&M.hor£funcdies  penexli),  hebdo- 
ihadx  fcilicet  fex.  1 

fropojitio  oelttagefim&nona. 

Proportionem  denfitatis  aquse  ad  a'e'rem 
per  pondera  inuenire. 

Contingit  hoc  multis  modis-.primum  ac- 
ceptis  duabusfprmulissequahbus  ex  cryfta- 
li  tubltanua  vnaque  demiila  ab  akvfiima 
turri  ,  &c  meniurato  ldtu  per  inftrumen- 
tum  pifEcedens  ,  &c  iub  totidem  momen- 
tis  aha  deivnlla  in  aquam  ,  inde  tub  eodem 
tempore  dtmenfa  aicicudine ,  erit  proportio 
fpatij  ad  fpatium  vc  denhcatis  tiquae  ,  ad 
d.-nfiratem  aeris.  Item  emifla  fphaerula  per 
inttiumentum  in  aerem  ,  inde  in  aquam  :  &c 
luvnpta  proportione.Et  vidimusicotpionem, 
qui  iphxrulam  creteam  emictebat  pedibus 
lxx,<Sc  in  aqua  per  vnum  &C  dimidium,  adeo 
vc  pvoportio  fuerit  ,  vt  quinquaginta  ad 
vnum  :  ideo  ell  faliax  expenmcntum  in  vio- 
leuto  matu  :nam  cum  emittebatur  in  aquam 
erat  propc,&:  ob  id  in  tummo  robore  :  cum 
in  aerem,  emittitur  lenfim  vis.  De  hoc  ergo 
loquar. 

Ecerumpentiaobidmagis  quam  e  terra, 
&c  minus  quam  ex  acve^diuiduur  enim  aqua 
cum  graue  petit  fundum,5c  aqua  feruet:  8c 
eft  mirabiltus,quam  vciie. 

Propofitio  nonagefima. 

Rationem  impetus  violenti  extra  mitli 
ponderis  ad  sequalitatem  reducere. 

Sit  violentum  aquod  moueatur  per  bc 
d  c.e  fpacium,&  quia  violentum  contra  niti- 
tut  nacurah,cadat  ergo  m  planum  in  e  ;  lunt 
ergo  tiia  confideranda  pnmum  quod ,  vtdi- 
xialias ,  motus  violeutus  pro  certa  diftancia 
augecut,c\:  caufam  ibi  reddidi,vt  pote  vlque 
ad  c,fed  hoc  efiec  dimcile  cogmtu.Secundum, 
quod  vbi  incipit  decrefcere,femper  magis  ac 
magjs  decrefcit  propter  naturalem  nixum 
contra  operantem.  Tertium  quod  vbi  def- 
cendere  incipic,ibi  eftasqualis  vis  violenrum 
motum  agens  cum  naturali.Certum  eft  etiam 
quod  motus  xqualis  intelligvtur  ercdta  ad 
perpenditum  ef  ,  donec  occurrat  ad.-&: 
diuifa  cota  b  f  per  cempus  ,  locus  ergo  ,  in 
quo  mouetur  per  tantum  fpatium  ,  dicitur 
locus  mocus  xqualis :  qui  fit  gratia  exem- 
pli  g  b,cuius  medium  proportione  Gt  K,di- 
co  K  conhftere  propiorem  f,quam  b,etiamfi 
asqualiter  moueretur.  Primum  quod  in  to- 
ta  g  f  declinat ,  &C  totus  motus  eft  lentior, 
quamintotabg  ,  &c  tamen  tardatut  tan- 
,  tundem  ,  ergo  per  communem  animi  feii' 
tentiam  ,  k  eft  proprior  f ,  quamb.  Secun- 
do  ,  quia  per  fccrmdum  fuppofitum  motus  a 
Tom.ir. 


verfus  f  ,  continue  fit  lentior  ,  igirur  per 
communem  animi  iententiam  multo  longius 
eft  tempus  motus  a  k  ,  quam  f ,  &  tanto 
maius  fpatium.  Terti6,quia  motus  ex  b  ver- 
fus  c  augetur,&:  fi  eiTet  a?qualisadhuc  multo 
eflet  breuior  K  fquam  a  K^igitur  multoma- 
gis  hoc  modo,&  triplicata  ratione.  Si  ergo 


c   o'  ^  K  <J  N» 

o 


\ 


b  k  ,  elfet  fext[uiquart^  folum  ipfi  k  f ,  erit 
b  k  dupla  ;  ferme  extiiplicata  ratione  ipfi 
k  f ,  !k  iuxta  eundem  modum  ponemus 
mediam  vim  xlvi  paflibus  a  fcorpio- 
ne  a  quam  &c  hoc  modo  eric  n^ope  id  quod 


eft. 


S  C  H  O  L  I V  M. 


Dubvtat  autem  Philofophusin  mechani- 
cis  quaenam  vis  fit,  quse  rnoueac  lapidem  lam 
excuftum  1  &c  dubium  non  eft  quin  ex  parte 
fit  aer  motus  tum  ratione,quia  mouetur  er- 
go  mouet,tum  exprimt;nt9»vt  m  fulminibus, 
&c  his  qua:  vento  impelluntur,vt  hypophy- 
fis,fed  in  fcorpionibus  &c  arcubus  &c  piiis  id 
non  fufficere  videtur.  Itaque  velut  &c  calidi- 
tas  &c  fngiditas  in  corporibus  natura  con- 
trariis  ahquandiu  manent,  &c  agunt  ita  &C 
violcntos  motusjidque  Alexander  &c  Simpli. 
cius  voluut.  Inditio  funt  quod  mota  &c  emjf- 
fa  ex  longiovibus  machinis  quanquam  avon 
acrem  continentibus  ,'nec  inanibus  tamen, 
longius  eiiciunt  lagittas  6c  mifllliasquoniam 
vis  illa  firmins  imprimitur  ,  velut  etiam  de 
lapidibus  &c  ferro,quod  diutius  in  lgne  mo- 
ram  traxit,aut  continue  follibus  ignitum  eft, 
nam  etiam  tanto  tatdius  refrigeratur  vnum- 
quodque  horum,  &c  alia  vrit  &c  accendit  ca- 
lore  illo  externo  ,  quanquam  natura  frigi- 
dum  fit  :  dicemus  autem       de  hoc  fuo 


loco. 


Propofttio  nonagefima  prima. 

Proportionem  grauis  cubi  ,  &  fphxrici 
squalium  in  accliui  ,  Sc  defcenfus  eorum 
demonftrare. 


Hic  non  pauca  funt  confideranda  :  Pff- 
mum  quod  hoc  intelligi  poteft  ,  vel  de 
motibus  attvaitionis  ,  vel  impulfionis» 
vel  inuerfionis.  Secundum  quod  om- 
ne  ,  quod  impellitur  fuperius  ,  tantun- 
dem  grauat  attractum  ,  quantum  ad 
defcenfum  ,  fi  fit  rotundum  ,  nam  qua- 
diata  ,  etiam  alianon  defcendunt  fponte  in 
declini  ,  &c  fi  fit  locus  valdc  deeliuis,tanto 

V  \T  minus 
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Propofitio  92. 


minus  defcendunt  >  quanto  funt  latiora. 
Quia  tamen  omnia  difficiiius  defcendunC 
fphxricis  ,  &C  facilius  quam  in  plano  ,  vbi 
ponderant  mfi  per  dimidium  grauitatis, 
ide6  proportio  harc  conftat  ex  proportione 
anguh  defcenfus  ad  totum  redtura ,  &  ma- 
gnitudine  fuperficiei ,  qua  incumbit  ad  po- 
dus  comparata.  Omne  emm  graue,  quanto 
grauius  tam  ad  quietem  ,  quam  ad  motum 
naturalem  pocentius  eft:hocenisn  perfpicuu 
eft,  quia  quieai  naturali  motus  violentus,6c 
motui  naturali  quies  violenta  opponitur: 
quia  ergo  ruaiore  vi  opus  eft  ad  motu  prse- 
ter  naturam.ergo  fecundum  naturavn  etiam 
maiore  vi  quielcit.*  Ailumpfimus  ergocu- 
bum  ,vt  magis  notum.  Splia^ra  igitur  in 
omni  decliui  defcendit  ,  quia  \tdictum  eft, 
rni  habet  quod  refiftat  ad  motum  :  &  ipfa 


vincula  inramicibus  dupticiadextra,  &  fmi- 
ftra  lcilicet  in  eadem  parte  tamen  longe  funt 
meliora  etiam  ferreis  j  quae  folum,  in  medio 
nedtantur. 


grautor  efl  in  decliui ,  quam  in  plano,  quia 
c  punctus  cadit  vlcra  e  ,  ergo  pun&uscon- 
tadtus ,  &  centrum  grauitatis,  &  centrum 
mundi ,  non  funtin  vna  linea.  Si  enim  b  c 
contangeretur ,  eftec  b  c  plana-  Si  veto  tan- 
git ,  angulus  eft  maior  angulo  conta&us, 
ergocutn  neceflfarium  fit ,  azquidiftare  ali- 
ter  noneifet  fptuericum,  oporcet ,  vt  eleue- 
tur  ex  parte  c  ,  Sc  defcendat  verfus  b ,  &C 
idt  6  vc  continuetur  motus.  Si  ver6  fit  in  li- 
nea  conca&usbc  f ,  &  jequidiftet,non  erit, 
vc  dixi  puu&us  conta6tus  in  lineacentro- 
rum ,  fed  in  a  c,  cum  fuppojitum  fithneam 
-adeife  lineam  centrorum  :  maior  eftergo 
portio  gce,  quam  refiduum  ,  ergo  defcen- 
det  in  b.  Cubus  vero  non  defcendet ,  nifi 
cum  dimidium  d  addito  ,  quod  intercipitur 
incer  iineam  mediam  ,  Sc  quae  a  centro 
mundi  ad  pundtum  medium  concadtus  vf- 
que  quo  perueniat  ad  oppofitam  partem, 
eani  habuerit  proportionem  ad  idem  me- 
dium  eadem  portione  detradta  ,  quem  iun- 
<Sta  proporcioni  anguli  declinationis  ad  refi- 
duum  re£ti  dimidiam  proportionem  efficiat. 
Eademque  ratio  aliorum  planorum.  Dico 
pra:cerea  quod  motus  fphaerae,  &  eciam  cor- 
porum  redtarum  fuperficierum  in  defcenfu 
a!ius  cftsqualis,&  alius  inaequalis ,  Sc  quati 
a  tatere  ,  velut  fi  angulus  vnus  prolabacur, 
ac  fiat  circumuolutio  .■  cum  ergo  facilius  fiac 
hoc ,  &  maxime  fi  non  retineacur  aequali- 
tei-j  Si  difficile  fic  in  medio  re,tinere,propte- 
pea  ptolapfns  hi  melius  retinentur  duobus 
vinculis  ,  quam  in  medio,  non  folum  ob 
hanc  jequalitacem  ,  Sc  complexum  melio- 
rem  ,  fed  etiaro  ,  quod  omnes  roocus,  om- 
nes  ponderum  nixusfacilius  cohibenturi  Sc 
deducuntur  diuifi  in  partes  ,  quam  fi  toti 
contineantur  ,  aut  vi  trahantur.  Ec  ideo 


Ex  hoc  etiam  fequitur ,  quod  curn  omne  Coi,  t* 
giaue  fponte  femper  appropinquet  centro 
mundi,  &  a  fi  moueretur  per  planum  e,ma- 
gis  remoueretur  a  centro  mundi ,  vt  per  ec 
per  ea  quae  diximus ,  Sc  quoniam  Unea  ex 
centro  mundi  ad  c  longior  eft ,  quam  ad  e, 
multo  poteft  enim  effe ,  vt  in  proportione 
diametri  quadrati  ad  latus  eius ,  &  etiam 
maior ,  ergo  poterit  efle  adeo  parum  dccji- 
uislineacd  ,  vtc  pundtus  magisditteta 
centro  mundi ,  quam  d  Sc  tamen  feretur  ex 
d  in  c  motu  naturali ,  vt  demonftratum  eftj 
ergo  per  purum  motum  naturalem  poteric 
a  remoueri  a  centro  mundj.  Hoc  volui 
proponere,vt  incelligeres  in  plano  vero  c  e 
non  moueri  a  fponte  ,  quia  c  necetfario  al- 
tior  cft  d  :  fi  ergo  mouebitur  ,  non  erit  c  e 
recTra  ,fed  pars  proportionis  circuli  fuperfi- 
cieicerra? ,  quae  fenfu  a  recta  diftingui  non 
poterit.Hoc  ergo  eft  primum  ,  ex  quofe- 
quitur.  Cw 

Quod  aliquid  poterit  videri  decliue ,  in 
quo non  delcendet  imo  erit,vt  pote  Ci  alicjua 
hnea  obliqua  eilet  inter  c  e,  &  f  e,illa  eflec 
decliuis  fpecie,  ckre,&  tamen  graue  inilla 
non  defcenderet,quia  a  centro  mundi  magis 
remouerecur ;  hoc  tamen  eft  perdifficilc  fa- 
<5tu  ,  &  maxime  in  parua  diftantia  ,  vel 
etiam  vnius  miliaris.   Atque  hxc  m  ieui- 


Propofitio  nonagefimA  fecunda. 

Proportionem  ponderis  sequaUs  iuxta 
longitudinis  comparationem  demonftrare. 


Hoc  eft ,  quod  Archimedes  reliquit  in- 
ta6tum  ,  cum  elfet  maxime  neceffarium,  & 
oftendit  magis  abftrufa  ,  fed  pace  illius  di- 
xerim  minus  vtifia.  Cum  ergo  fumpfiflem 

virgam 


Com, 


virgamb  fponderis  vnciarum  xxiij ,  fuifiec 
b  a  vigefimaquarca  pars ,  b  f  pondus  aequi- 
hbn)  m  b  appenfum  Ubrarum  vigincilex 
cum  dimidia:  fuit  igicur  proportio  ponde- 
ns  e  fad  pondus  f  b  ,   vt  tredecim  fer- 
meadvnum.  Et  rurfus  feci  ab  qumtam 
partem  a  f,&  fuica  b  vnciarum  quatuor,  & 
pondus  quod  sequault  librarum  quatuor, 
ldeo  duplum  ad  pondus  b  f ,  ficuccfad  c  b 
conftat  enim  qu&d  pondus  appenfum  eft 
jcquale  ponden  c  f.  Et  rurfus  pofui  b  a  quar- 
tam  partem  b  f ,  &  fuit  pondus,quod  xqua- 
uitin  b  duadibra::exquomanifeitu  eft,quod 
proportio  c  f  ad  c  b  eft  femper  veluc  ponde- 
ris  c  f  ad  totamb  f.  Et  hoc  eft,ac  fi  dicamus 
.   quod  proportio  pondenscfad  rotam  eft 
confuia  ex   proportione  e  f  ad  c  b ,  &  c  f> 
quod  eft  1  p.  Id  etiam  declaratum  eft  in  pri- 
Ei  18.  diff  mo  de  Subtilitate.  Proponatur  ergo  lemma, 
iam  fic  proportiopodens  c  f  ad  pondus  b  c, 
eft  pnmum  vt  longitudinis  cf,  Ci  elfet 
fufpenla  m  medio  ad  longitudinem  b  c,  quia 
fupponuntur  proportione  fimiles  luis  lon- 
gitudinibus  magnitudines  s  &  pondera.  At 
c  f  fufpenfa  in  c  ,  tanto  eft  grauior  pondere 
propno,  quanto  proportionis  longitudinis 
cfadcb  quadratum ,  qnia  in  fe  ducitur 
proportio  :  igitur  proportio  ponderis  c  f  in 
loco  fuo  ad  b  c  pondus  eft  cottfufa  ex  pro- 
portione  longitudinis  c  f  ad  c  b,  &  quadra- 
tis  eiufdem  proportionis  longitudinis  c  f  ad 
c  b.  Sed  quadratum  proportionis  longitudi- 
nis  c  f  ad  c  b  eft  asqnale  produfto  proportio- 
nis  longitudinis  c  f  in  ipfam  c  f ,  propterea 
quod  ex  proportione  longitudinis  c  f  ad  c  b 
in  ipfam  c  b  fitc  f,igitur  proportio  ponderis 
c  f  ad  pondus  c  b  elt  confufa  ex  proportione 
ponderisc  f  ad  pondus  cb  ,  5c  proportione 
ponderis  c  f  alicuius  fe  habentis  ad  pondus 
c  f ,  vt  c  f  longitudo  ad  longitudinem  c  b, 
igitur  proportio  ponderis  c  f  ad  pondusb  f, 
vt  c  f  ad  c  b  in  longitudine ,  quod  erat  pro- 
bandum. 

Ptopojitio  mnagejima  tetth 

1  Proeter  quid  in  concuflione  etiam  leui 

nauis  loco  moueatur  oftendere.Vnde  mani- 
feftura  eft,duasnaues  fibi  inuicem  occurfan- 
tes  retrocedere,&  quantu  retrocedat  amba?. 
Cora*  Proponatur,  quod  proportio  motus  gra- 

uis  in  a  d  grauein  aqua  fit ,  velut  proportio 
ponderis  attra&i  in  terra  ad  denfitatem 
aqua-  cum  profunditate,nam  vbi  pondus  fu- 
pernatatec  aqux,quia  aqua  eft  rotunda  ,  eft 
ac  fi  tangeret  in  pun&o.Quare  per  demon- 
Propof.  40.  ftrata  fupevius  mouebitur  a  quacunque  vi, 
ergo  nixus  contrarius  aduenit  ob  profuruli- 
tatem,&  aquae  denfitatem,fed  quanto  aqua 
denfior  eft,  tanto  minus  nauis  defcendit,  & 
quanto  minus  denfa  tanto  magis:  ergo  pari 
modo  ferme  redduntur  mobiles,  &  in  aqua 
dulci  &  falfa  ,  vbi  naues  fint  fimiles  forma, 
pondercmagmt-udine.Quiaergonecelleeft 

tabnlam  nauisefle  duriorem,  quam  aqua  ad 
refiftendum,  ergo  pars  maior  idtus  mouebit 
primo  nauim  ,  quamtabulam  penetref.cum 
ci-ero  quod  facilius  efl: ,  praecedat,  difticihus 
evgo  naives  vtrinque  mouebuntur  ,  &  quia 
inter  duos  quofcunque  motus  contranos 
Tom.lK 


Propofitio  9 1  &  94-  5°7 


non  efleos,vt  vtar  vocabulo  Auerrois  quin- 
co  Phyficorum  ,  necefle  eft  ,  vt  intercedat 
quies  media  ,  &  in  quiete  ab  i£tu,  vt  vifum 
eft  luperius,oportet,  vt  quod  excipit  ictum  Propof- 
vel  loco  rooueratur ,  vel  cedat,  Sc  iftus  pe- 
netret,vel  aer  non  condenietur  ob  tardita- 
tem  vltra  metam ,  nec  retrocedere  poteft  ex 
fuppofito  i  &c  i£tus  eft  magnus  ,clarum  eft> 
quod  oportet,  vt  cedat,Sc  ii  durum  fit  con- 
fringatur.  Proportio  ergo  receflus  ad  i6turti 
eft  vt  temporis  &  magnitudis  partis ,  quse 
cedit,&  retroceifus  pofito  i&utanquam  mo-  ' 
nade. 

Propofitio  ntindgefima  qtiMta. 

Si  quantitas  aliqua  nota  atque  propoitio 
erit  produita  quantitas  nota  fimiliter.  Et  fi 
dus  proportiones  notae  fuerint,  erit  produ- 
cta  ex  his  atque  diuifa  ,  coniundtaque  at- 
que  detrada  nota.  Et  fi  fuerit  totius  ad 
partem  proportio  nota  erit,&  ad  aliam  par- 
tem  nota  ,  6t  alterius  partis  ad  alteram  vno 
minor.  Et  fi  fuerit  partis  ad  partem^eritad 
totum  monade  minor  atque  nota.  Et  fi  fue-  ( 
rit  vnius  quantitatis  ad  duas  quantitates 
proportio  nota ,  erit  5c  confufa  ex  eis  nota. 
Ecfi  fuerinttrium  quantitatum  omiologa- 
rum  ,  auc  quatuoi  analogarum  ,  omnes 
praeter  vnam  cognita;  erunt  a  &c  illa  alia 
cognita.  •  _ 

Sit  quantitas  a  b  &  ducla     •     d  e  f  g  ^om* 
in  dproportionem,producat  c      b  a 
bc  dicoquod  duobusqui-  \~~~*    |  T 
buflibetex  his  cognitis ,  eritcognitum  ter- 
tium.-nam  cognitum  quodlibet  dicitur  in 
comparatione  ad  fimpliciter  cognitu  ,  quod 
eft  vnum  pet  fe  omnibus  cognitum.  Ob  id 
Arithmetica  eft  prima  omnium  difciplina- 
rum  ,  quia  habet  principium  cognitumj 
&  id ,  quod  eft  ,  ad  principium  compara- 
tum  cogmtum  in  iUiuscoroparacione-.neque 
aiicer  cognitum  dici  potcft.Quia  ergod  co- 
gnita  eft,  erunt  monades,&  partes  coghitae 
in  ea :  aliter  nou  eflec  cognita  b  a ,  igitur 
cum  cognita  fit  eric  cognita  per  fingulas 
monades,  quanta  fit,  Et  fi  diceres  quod 
b  a  non  eft  cognita  pet  partem  monadisi 
dicoquod  pars  monadis  non  eftincogmtaj 
quia  cum  monades  funt  cognita^eflet  d  in- 
cognita.  Omnes  emm,  quod  componitur  ex  \ 
cognito  &  incognito,eft  incogmtum,  quia 
cognicum  folum  ratione  partis  cognita?.  Si 
ergo  pars  monadis  eft  cognita,erit  pars  a  b 
quielibet  prouc  ex  monade  componitur  fim- 
pliciter  cognita^  Supereft  ,  vt  folum  pars  Exrcean^a 
partis :  &  dico  quod  illa  etiam  eft  cognita:  anjmi  Com4 
quiafi  pars  abeflet ,  monas  effet  eognita:  munifett. 
eflet  emm  pars  ipla. 

Sed  fi  fit  pars,  erit  fumpta  fecundum  par- 
tem  monadis  ipfius,  ideo  erit  cognita  iuxta 
nomen  ,  veluc  dimidium  eft  dimidium  mo- 
nadis ,  dimidium  cerciae  parcis  monadis  eft 
cognitum ,  quia  tertia  pavs  eft  cognna  ,  & 
fcimus,quanta  pavs  aflumatut  ilhus.  Ergo  h 
a  b,  &  d  cognitse  funt  erit  &  b  c,  quod  eife 
primum.  Per  ha-c  eadem  probantur  quatuoc 
fequentes  partes  eodem  modo.  Sexta  hc: 
fit  proportio  ac  ad  c  b  ,  nota  igitur  in  com- 
paratione  ad  monadem  ,  fed  proportio  ' 
*  V  V  £ 
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ad  c  b  b  a  eft  monas ,  igitur  proportio  a  c 
ad  a  b  nota  eft  ,  quoniara  aliter  non  pofiec 
dici  proporcioac  ad  b  c  nota.  Aliter,  fit 
proportio  a  c  ad  c  b  e  nota  ,  ex  fuppofito 
igitur  conuerfa  nota  quae  fit  f  ex  f ,  igitnr 
inac  fit  bcex  g  in  a  cs  fiata  b  crgoexac 
in  f  g  fita  ,  c  igitur  f  g  eft  monas ,  f  autem 
nota  eft  ,  igitur  in  comparatione  ad  mona- 
dem  ,  ergo  refiduura  g  notum.  Cum  vero 
proportio  a  b  ad  c  b  componatur  ex  pro- 
portione  abbc  adbc,  &  proportiobc 
ad  b  c  fit  monas  ,  &  proportio  a  c  a  d  b  c 
nota  erit  proportio  a  b  ad  b  c  cognita,  & 
monade  minor  proportione  a  c  ad  b  c. 
Per  idem  o&aua  pars  demonftrabitur.  Inde 
fit  proportio  a  ad  b,  &  ad  a 

c  noca  ,  erit  ergo  b  ,  &  c       |  1 

ad  a  nora  ,  quare  b  c  ad  a     b     ■  c 

nota,fedhsc  eft  con-  |  f    j — —  j 

uerfa  ad  b  c  confufa,  igitur  proportio  a  ad  b 
confufa  nota  eft.  Vltimum  fit ,  fmt  a  b  c 
omiologje,  &  fint  a  &  b  nota:  duo  ,  quodc 
nota  eft,nam  a  b  ,  fi  notas  funt,nota  eft  pro- 
portio  earum.Ergo  &  proportio  b  ad  c  ergo 
pei  primam  partem  huius  cum  fit  b  nota, 
exic  &c.  Etfi  ponantura  c  nota?,dico,quod, 
b  nota  erit :  nam  proportio  a  c  ad  c  no.ta 
eft  ,  qua?  fit  d  ,  igitur  d  ad  monadem  vt  a 
ad  c  ,  ergo  Iatus  notum  erit ,  quod  duetum 
in  c  producit  b  ,  b  igitur  nota.  Et  fimilitec 
in  analogis  fint  a  bc  nota? :  &  ideo,erit  pro- 
portio  a  ad  b  nota  ergo  c  ad  d.  cumque  c 
nota  fit ,  ergo  per  primam  partem  huius 
erit  d  nota  ,  quod  fuit  demonftran- 
dum. 

Propofth  nonagefma  quinttt. 

Cuiufuis  trigoni  recStanguli  ,  aut  cuius 
duo  anguli  fint  in  dupla  proportione ,  aut 
quicirculo  inlcriptus  fit  cognita  quantitate 
vmus  lateris  in  comparatione  ad  demecien- 
tem  ,  fi  proportio  duorum  lateram  cognita 
fuerit  ,  erunt  omnia  eius  latera  co- 
gnita. 

ProoofsT  3  Nonco8nitIonePc°pinquaaftronomoru, 
r  "y7'  de  qua  abunde  ab  Heber  cradratum  eft,  fed 
de  exacla  ,  de  qua  fuperius  egi  nunc  fermo 
eft :  fic  igitur  priraum  a  b  c  trigonus  ortho- 
gonius  :  &  fitareclus^  proportioduorum 
laterum  cognita,dico,quod  omnia  latera  co- 


Ex  t.A  riimi 
fcmencia. 


Com. 
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miclemcnr.  gnita  eruntmam  fit  proportio,gratia  exera- 
pli,a  b  ad  b  c,erit  ergo  quadrati  a  b  ad  qua- 
dratum  b  c  cognita  ,  quia  duplicata  at 
quadiata  a  b  ,  &  a  c  perficiunt  quadratum 
b  c ,  igitur  proportio  quadrati  a  b  ad  a  c  & 
eft  i  p  :  cognita  erit ,  quare  &  a  b  ad  a  c,& 
eodem  modo  a  c  ad  b  c  .•  quod  eft  primum. 
Exemplum  ,  ponaturbc  duplaab  ,  eritab 
quadratum  fub  quadruplum  quadrato  a  b, 
quare  fubtriplum  quadratoa  c  igitur  fi  a  b 
ponaturi.bcerit2,&  ac  g^.Rurfus  pona- 
tur  angulus  b  duplus  angulo  c  qualifcuque 


Cora, 


fit ,  eritperdemonftrata  fuperius  propottio 
a  b  b  c  ad  a  c  ,  vt  a  c  ad  a  b,  fi  igitur  nota  fit 
proportio  a  c  ad  a  b,  erit  nota  proportio  a  b 
bcad  a  b  per  praxedentem.  Ergoperean- 
dem  omni a  nota  fcilicet  b c  ad  b  a,  &  b  c  ad 
c  a.  Et  fi  efiet  nota  proportio  ab  adb  c5  di- 
co,quod  eflent  nota  omnia,  nam  nota  ellec 
zb3  &  b  c,  &  quod  fic  ex  a  b  in  ipfutn  ag- 
gregatum.  Sed  hoc  eft  a:quale  quadrato  a^c  p« 
igitur  notum  eft  quadratum  a  c  ergo  a  c:igi-  ci  £I " 
tur  proportio  a  b  b  c  ad  ac,&  a  cadab.Vc  Pr"' 
fi  a  b  ellet  4  b  c  5 ,e(Tet  a  b  b  c  o  dudhi n'a  b 
qua:  eft,  fit  36  ,  cuius  lacus  eft  b  ac  lcilicet. 
Ec  fi  eflet  trigonus  aliquis  in  circulo  ,  cuius 
proportio  duorum  laterum  fit  cognicaaddi. 
meciencem  relaca,fequicur  per  demonftrata 
fuperius ,  quod  eciam  tettium  latus  erit  co- 
gnitum  in  comparatione  ad  eadem,  &  ideo 
etiam  proportio  illorum  laterum  ad  vnoiiem  " 
cognita  erit. 

Multa  pranerea  cognita  eifent  in  hoc  ge- 
nere,quae  nunc  prxtermicto,  quia  non  funt 
ad  finemneceflaria.  Atia  praeterca  per  dili- Co* 
gentem  inquifitionem  maioris  artisquam 
alias  edimus,  tum  vero  etiam  per  nouas  de- 
monftrationes. 

Propojitio  mnngtfima fexta. 

Cum  in  perfpicuum  denfum  radij  lumino- 
fi  inciderint  ,,quatuor  fiunt  luminisgenera. 

Sit  lol  a ,  &  perfpicuum  denfumjexemph 
gratia ,  vt  ampula  magna  aqua  plena  b  c  d, 
&  fi  fit  rotunda  accendit  ignem  ex  adnerfo 
vt  in  e.  Dico  ergo  in  bc d  effe  quatuor  ge- 
neia  luminis.  Primum  quod  eft  validius,& 
recl;a  tranfit ,  validius  enim  eft,  quod  tran- 
fit  quam  quod  tranfire  non  poteft,  &  etiam 
quia  ,  vt  dixi ,  ignem  accendit.  Secundum 
eft  quod  colligitur  in  ampula  ,  &  deinde 
fpargitur  circum  circa ,  nam  id  validiuscft, 
quia  penetrat,&  refilit  quam  quod  non  pe- 
netrat,aut  fi  penetrac,  non  fpargitur,&  hoc 
diftunditur  circa  vas,nec  refledrtur  rcdejfed 
quafi  intro  colligitur,  &  diuerfa  rationedif. 
funditur,  eft  tamen  imbecillius  primo,vt  di- 
dmn  eft.  Tertium  genus  eft,quod  illuminat 
mtus  ingrediendo,  fed  non  fpargitur35d  hoc 
eft  debilius  fecundo,quia  non  poteftfpargi 
Quartum  eft  ,  qnod  non.  " 
ingreditur  omnino,  fed 
refie<5ticur,iftudeft  abf- 
que  dubio  imbecillimum 
quoniam  penetrare  non 
poteft.Etlicet  in  fpeculis 
concauis  radius  reflexus  videatur  effe  vali- 
dior,ftatim  enirn  accendic  ignem  ,  hoc  non 
concingit ,  nifi  quia  in  fpeculo  cauoradij 
omnes  colligunturob  opacum,quod  a  tergo 
eft  neque  fparguntur,  neque  tranfeunt,  ne- 
que  combibuntur ,  vt  ita  dicam  fed  omnes 
reflectumur.  Ex  quod  colligitur  quincuplcx 
ordo  radiorum  iuxa  rationem  virium,primus 
eft  reflexorum  a  fpeculo  cocauo,  &  iiis  funt 
potentiflimi  ob  rationem  diclam,  poft  quos 
funt  radij  ,  qVii  tranfenntper  perfpicuum 
maxime  rotunduro,qui  &ipfi  generantigne 
&  debiliorem  primo,  deinde  reliquitiesfe- 
quentes  fupradidti.  Sextus  eft  radiorum,  qui 
refleftuntur  k  rebus  ncn  nitidis»vt  a  mwas» 

& 
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&c  cabulis ,  nam  omnia  dura  refle&unt  &C 
cciatn  mollium  pteraque,  &  hxc  reflexio  eft 
Ferme  infinita  ,  &  ot>  id  cubicula  etiam  in 
^nguhs  'duminaiuur. 

Ex  hoc  lequitur  ,  quoi  Luna  remittit  lu- 
men,nonrefle£t:t,nam  fecus  non  iiluminarec 
cotumorkem  ,  fed  lolumpornonem  oppofi- 
tara  Soli,&:  hoc  etiam  raro,ergo  combibttur, 
6;  illulirra.c  ciraimcirca  vbique. 

In  ftellistumenSolis  perttanfit,aliter  fife- 
&&eretur,non  illuminaret  nos,  autappare- 
ret,vehit  cometae,  quia  pars  vna  ellet  clarioc 
reiiqua,&  fi  combiberent  lumen,  non  vide- 
retur  seque  clarx,  cum  Sol  eliet  propinquus, 
*aut  remotus.  . 

Luna  toca  intus  illuminatur  a  Sole  ,  quo- 
niam  fi  ante  coniunclionem  illuminatur  a 
Uniftra  patte  ,  &  combibic  lumen  per  cor- 
rolarium  pnmum  ,  &c  poft  coniunctionem 
illuminatur  a  dextra  ,  &c  combibit  pariter 
lumcn  ,  ergo  eft  tota  iiatiKse  perfpicux  ,  fed 
videcur  obtcuraex  aduerfo,  propcereaquod 
radij  validiores  refleXi  Uluftrant  iilam  ex  par- 
te  Solis ,  diffugiunc  a  contraria  ,  quod  ma- 
nifefte  apparec  in  ampulaexpofica  Soii.Pars 
enim  clarioc  verfusSolem  videtur,  quam  ex 
aduerio,  hoc  autem  ionge  magis  in  Luna  ob 
diftantiam. 

Inomni  Soliseclipfi  fit cblle&io  radiorum 
ad  afpe&um  ,  &  idco  in  regione  illa,in  qua 
centrum  Solis  incegicur  a  centro  Lunae ,  &c 
vbicunque  ric  ,  fic  lucendium  per  tercmm 
cotrolari  .im.Hoc  autem  fic  femper  in  quauis 
coninnctione  ,  &  dum  Luna  iilec  in  regio- 
nc  aeris  ,  led  terris  non  fecundunv  1 
cencrum  ,  verum  ad  latitudinem  ,  &  ad 
Orienrcm  nnte  coniunctionem  cum  Sole,  & 
ad  Occidencem  polt  :  ted  cencra  non  lunc  in 
hnea  vilus. 

Ex  hoc  fcquitucquod  oportet  fubftatiam 
Lunx  eife  valde  claram  ,  cum  videamus  ab 
ampula  tam  paruum  lumen  diftundi  ,  &  ra- 
rum.aLuna  veio  in  vmuerlum  orbem  ,  8c 
tam  copiofum,vc  necelfarium  fic  iub- 
ftantiam  Lunar  elfe  denfam  ,  &C  lucidam 
valde. 

S  C  H  O  L  I  V  M. 

Ec  fi  quisdicat,  quod  fi  incendiu  iilud  fie" 
ri  poiret  in  hora  eclipfis,  fequeretur ,  quod 
vt  in  ampula  in  medio  Lunae  videretur  rua- 
gnus  tplendor  ,  referenscorpusSoJis.  Prop- 
terea  dico,  quoi  vel  accidit.quia  homo  nou 
potelt  ea  hora  incuen  Solem,  &c  etia  eft  im- 
peditusa  radiis  curcumftantibus  ,  cuius  in- 
dicio  eft,quod  in  [peculo  pofito  in  aqua  ,  fr- 
niile  videcur  rtellulae  in  centro  Lunx:  &c  hic 
eft  fplendor  Solis  collectus  in  centro  Lunae, 
poftet  eciam  dici  ,  qu6d  Luna  circa  me- 
dium  piopter  rrucuLam  non  admitte- 
rec  tumen  ,  &  ica  elfec  inxqualium  par- 
tium. 

Propofuio  nonnyefmafeptima. 

Motum  inuerfioms  in  figuris  in  compara- 
tionc  ad  motum  fpti*r*  vn  plano  inuefti- 
gare. 

Voco  motum  inuerfionis ,  qui  fimilis  eft 
Tom.  I  F. 


motui  fphxrx,fcilicet  circumuertendo  gra- 
ueavertice,  &  nianifeftum  eft  ,  qnod  in 
quacunque  figura  ,  qua  graue  infidet  pla-  P«4°. 
no  pcr  pun&um  velut  ouata  ,  iptum  mouc- 
tur  a  quauis  vi ,  fed  fi  mfideac  per  fuperfi- 
ciem  ,  quanto  maior  eit  ,  &  humilior, 
tato  difricilms  mouetur3ideoque  in  corpore 
vigiuu  bafrum,  quod  inter  regulaiia  vocata, 
plures  habet  fuperficiessproracione  sequalis 
ponderis ,  motus  erit  longe  facilior.  Alia 
caufa  eft  inaequaUtas  partium,  vnde  qua;  ro- 
tundafunt,  qufa  prommencfacile  moueu- 
Cur,  &  cum  pattes  medix  inliftanc  plano, 
quanto  minores  erunc  tanto  facilius  moue- 
buntur  racione  ponderis.  Vnde  patet,quod 
corpora  ouata  facilius  mouentur  ,  etiam 
quam  fphaerica  ,  habent  enim  partem  me- 
diam  minorem,  &  paria  funt  ratione  incef- 
fus  plani,  fed  aeiis  multitu.dine  tardius,quo- 
niam  enim  f phsera  iub  aequali  ambitu  plus 
continet  corporis;  ergo  ouatu  sequaie  fphae- 
rae  habet  maiorem  ambitum  ipfa  fphae- 
ra.  H«c  autem  aTheone  partjm  demon- 
ftrata  funt  ,  partim  ab  Archimede  ,  & 
partim  a  nobis,  ergo  motus  ouaci  eft  ferme 
a;qualis  motui  fphaerse  ,  &  tardior  eft  con- 
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ciatus ,  quam  fphserx  ,  quia  a  maidre  excl- 
pitur  acre  &c  partes  exteriores  npnita  in- 
cumbunt  mmedium  fecundum  Iongitudi- 
nem.  Cubus  vero  taidior  eft  propter  a^qua- 
litatem,  &c  Iatitudinem  fuperficiei  inferioris, 
omnium  autem  minime  propter  has  caufas 
conus  ambligonius,  &  quanto  magis  fuerit, 
ratio  vero  eleuationis  eft  ,  vt  fit  cubus  b  c, 
cuius  medium  grauitatis  fit  b  fuper  plano 
d  e  ,  6c  eleuetur  ex  a  ,  &  manifeftum  eft, 
quod  infidebit  per  totam  lineam  c  f  ipfi  pla- 
no  &c  proportio  grauitatis  totius  fufpenfi  in 
comparatione  ad  grauitatem  eius  ,  qui  in- 
uertit,eft,  velut  proportio  partis  terminatz 
ad  lineam  c  f  verfuseum,  quicleuat  ad  par- 
tem ,  quat  vltra  eft  ,  cum  veto  hx  partes  no. 
tx  fint  iuxta  perpendiculum  ex  centro  gra- 
uitatis ,  manifeftum  eft,  quod  fciemus  pon- 
dus  corporis  a  b  c  f ,  dum  inuercitur  inquo- 
cunque  fitu  ad  pondus  eius ,  dum  fufpendi- 
tur  ,  &  clarum  eft  ,  quod  cum  centrum  &C 
mcdium  grauicatis  Juerinc  in  yna  lineaper 
c  f ,  tunc  nulla  eric  grauitas. 

profofitio  nonagefima  oftaua. 

Pr©portionem  ponderum  xqtfalium  per 
differentiam  angulorum  inuenire. 

V  v    }  Sic 


5io        Propofkio  99.  100.  &  101. 
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Sit  a  b  ,  quse  fi  appenfa  elfet  ad  aequidi- 
ftantem  terrae  fuperficiei  ,  riujla  vi  polfec 


Per8  6. 
Propof. 


Propof  59. 


Propof $7, 


Fropof.98. 


PcrCor.i.  eleuari infte&atur  ergo  ad  c  punctum, 
4/.  Propof-  omilla  cg,&  manifeftum  eft  ,  quod  fi 
b  c  infifteret  ad  perpendiculum  ,  ponde- 
raret  a  c  fi  eflec  in  aeqnilibrio  ,  ponatur  er- 
go  accliuis  in  c  d  per  notum  angulum.  Quia 
igitur  b  cadc  a  nota  eft  ,  erit  di&a  fupe- 
rius  notum  pondus  b  h  ,  pofita  h  c  aequali 
c  a ,  quace  totius  a  b  ,  &  iam  fuit  e  k  no- 
tum  ,  &  pun&us  d  notus  :  hoe  enim  infra 
demonftrabitur  ,  qualis  igitur  proportio 
lineas  tranfuerfae  d  1  ad  lineara  defcenden- 
tem  d  m,talis  differentiae  ponderum  c  m,  & 
c  e ,  id  eft  partis  ad  partem  ,  ha;c  autem 
inferius  demonfttabuntur.  Neque  enim 
abfurdum  eft  in  materiis  miftis  ,  aliquando 
vti  nondum  demonfttatis  cum  fuerint  ma- 
thematica  ,  quia  obtinent  principij  ratio- 
nsm  ,  quod  etiam  facit  Archimedes.  Mani- 
feftum  eft  autem,quod in  angulo  m  cd  recti 
dimidio ,  proportio  media  erit.  Sed  hoc  bi- 
fariam  contingere  poteft  fcilicet  ,  vt  fit 
media  ,  per  quantitatem  ,  &  per  proportio- 
nem,eft  autem  media,  vt  demonftrabimr  in- 
fra  iecundura  proportionem  1  d  ad  le,propo- 
natur  ergo  c  e  b  ,  ent  latus  quadrati  ^  71. 
igitur  latus  o&ogbni  eft  Ki  v:j  2.  m:^  2592, 
&  latus  refidui  k^,  v:j  2  p  :  1 5  9  i.  quadra- 
ta  ergo  partium  bafis  differunt  in  10368. 
Quare  partes  bafis  funt  6  p:$t  1 8  ,  &  6  m: 
K£  1  8.  fcilicet  1  e,l  d  autem  eft  1 8  ;  igitur 
differentia,&  proportio  eft,qualis  ijt  1 8.ad  6 
m  :  18.  ferme,vt  17.  ad7,  &  talis  eft  pro- 
porcio  ponderis  c  d  ad  pondus  c  e  ratione  in- 
crementi,feudifferentia;.  Vt  6  pondus  inc  c 
eflet  decem  Hbrarum  in  c  in  quadraginta^erit 
inc  d  triginta  vnius  cum  quarta,fed  propor- 
tionis  ratione  elfet  viginti  octo  cum  tercia. 


Propojitio  nonagejimanona. 

Proportionem.grauitatum  per  multitudi- 
«  nem  fuppofitorum  orbium  oftendere. 

Omne,  quodmonetur  ,  mouetur  fecun- 
dum  naturam  ponderis  ,  qux  in  attra&io- 
ne ,  vt  demonftratum  eft  ,  aequalis  eft  di- 
midio  fufpenfi  ,  cum  ergo  diuidatur  in 
roultiplices  partes  motus  vniufcuiufque  ,  eft 
fecundum  dimidium  illius  parris ,  vc ,  fi  fint 
fex  rocae  in  curwi  Jec ,  quod  vehijur,fic  pon- 
dus  fexaginta  librarum  ,  vnaquarque 
rota  habet  pondus  quinque  librarum  ,  fcili- 
cet  diuifo  triginta  per  fex  ,  &  quia  quod- 
cunque  mouetur  fpha^ricc  non  habet  pou- 
dusmii  quantum  premitur  axisj  ideo  pon- 
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dus  fexaginta  librarum  in  vehendo  reddituc 
lasfus  quanco  proportio  produ&a  minot 
eft  additione.  Exemplum ,  fit  deductum 
pondus  fexaginta  librarum  per  fex  rotas  ad 
vigintiquatuor  ,  quia  fi  rotae  polfent  cit- 
cumduci  ,  vt  in  inuernone  di&uro  eft, 
&  eflent  aequales  ,  8c  in  folido  aequali, 
ac  duro  ,  nulla  vi  mouerentur  ,  ted  quafi 
per  fe  ,  ergo  fuppolito  pondere  viginci 
cjtiatuor  librarum  aifumeraus  vnam.quam- 
que  parcem  ,  &  ducemus  eam  in  fejpfam, 
fcilicet  detraham  quintam  partem  ex 
toto  30.  fic  14.  duc  30.  in  te  ,  fic  900.  duc 
.24.  in  fe  ,  fic  576  ,  proportio  vc  25.  ad 
16,  at  diuifo  30.  in  fex  partes  ,  fit  5.  de* 
trahe  quintam  partem  ,  fit  4.,  duc  in  fe, 
fit  16.  ducin  fex,fit96\  igitur  proportio 
900.  ad  96.  eft  vt  25.  ad  ,  quod  ergo 
erat  16.  fattum  eft  7-proportio  eigo  de- 
crefcentis  maioi  eft  diuifo  per  plura.  Sed 
plerunque  additis  rotiscrefcit  pondusjnihi- 
lo  lecius,redditur  etiam  leuius.  Sed&  de  hoc 
in  fequenti. 

Vrofofmo  centejima. 

Proportionem  grauitatis  ponderum  attra- 
ctorum  per  trochlearum  numecum  inuefti- 
gare. 

Ariftoteles  iu  Mechanicis  cenfet  caufam  Com 
leuicacis  trochlearu  elfe  ln  pondere  eleuando,  [n  Mukti 
quod  ponderaauxilio  vedium  facilius  mo- Qi, 
uentur,quam  manibus.  Rotula:  vero  in  tro- 
chleis  vedes  funt,&  axis  mifta  hypomochlij, 
ergo  facilius  pondustrahitur  pervnamrotu- 
ia,quamfi  manu  tiaheretur,at  vero  perduas 
tres,vnde  tris  palfiis  longe  faeiliiis,  &  etiam 
facilius  per  quinque,vnde  pentas  parTbs^nam, 
quinque  oibiculis,quafi  totidem  vedibus  di- 
uifu  pondusmanifefte  fitleuius,&  vt  diclum 
eft,tanquam  totidem  ve£tibus  pondus  ^eleua- 
tur,eftque  proportib  producla  ,  femperque 
piior  hypomochilijlocum  habet,veiutamen 
minus  aifurnit  laboris,  pofterior  vei6  vedis 
maiorem  partem  fibi  ponderis  feruat,velut  in 
fuccula  eciam  iugum  traie£tum  per  plures 
colopes  facilius.vertitur.Et  fi  quis  dicat  none 
totum  pondus  infidet  primas  trochleas  per 
trochleam,intelligo  nunc  folum  rot  ulara  cum 
ipfo  axe,feu  axiculo  (  vt  dicunt )  non  aucem 
in  proprio  fignificato  ,  in  quo  etiam  funis 
traie<5tus,&  infidens  rot^ila:,feurotulis,  nam 
vna  trot^ilea  plures  cotinere  poteft  ovbiculos, 
&C  axes.  Licet  ergo  pondus  infideat  prima; 
trochlea;,ieu  rotulae,in  eo  tamen  ,  quod  tra- 
hitur,diuiditur,licet  non  a?qualiter  dicOjpra5- 
tendTunis  motumintendi,nam  motusadio-  \ 
nem  auger,&  ide6  quanto  longior ,  e6  fa- 
cilius  mouet  ob  concuiTionem,demuquiale- 
uis  eft  rotulacircaaxem,  vt  plusvecle  poffit. 

Propojitio  centejima  prima. 

Proportionem  precij  gemmarumex  tribus 
in  eedem  genere  cognicis  inuenire. 

Solent  gemmarij  vendere  adamantem 
ponderis  vnius  grani  vno  coronato,  duorum 
autem  granorum  tiibus  coronatis ,  quatuor 
autem  ,  gratia  exempli,  quadraginracoro- 
natis,quacntur  quantum  valebitadamas  oclo 

granorum, 
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granorum  ,  quoniam  ergo  proportio  non 
leruatur.Eft  enm  io  pondere  vtraque  dupla, 
in  pretio  autem  ex  prima  habetur  tripla,  ex 
fecunda  habetur  proportio  rnaior  ,  quam 
credecim  ad  vnum  ,  propterea  ytendum  eft 
proportione  propinquiori  ,  fi  iatis  facerct, 
gratiaexemplijin  pnmaadditione  fuit  vnu 
gtanum,  &  acquifiuit  proportione  triplam, 
in  fecunda  fuerunt  duo  graua,fi  ergo  acqui- 
fiflec  folum  fexcuplam  proporcionem.habe- 
remus  intentum.  Propterea  in  ifto  cafu 
oporret  demonftrate  fbrma.  Geometrica, 
fuppofito ,  quod  fitfigura  re&a  ex  vno  la- 


CL 


c 

1 


om. 


tere  a  b,ita  vt  angulus  ,  vel  minimus  capiat 
b  c  jequalem  a  b,  &  ex  aequali  b  a  c  addito 
fiat  b  d  tripla  b  c,&  ex  angulob  a  e  duplosb 
a  d,  fiat  bc  de  quadtagintuplaab,  &  iuxta 
rationemericin  infinkum.  Siue  fit  parabole, 
fiue  hyperbole,feu  fit  alia  coincidentium. 

SCHOLIVM. 

Et  nota  ,  quod  fi  res  ha?c  efletnatuialis, 
oftenderet  infinitum  in  rebus  ex  regula  dia- 
lectica,fed  quui  ex  voluntaria  j  nullas  habet 
vues. 

Propcjitio  centejima  fecunda» 

Froportionem  motuum  iiruerfionis  s  & 
attiactionis  in-plano  inuenire. 

Et  fit  ,  vt  aliquid  inuertatur,  declatatum 
autem  eft  fupra,  quid  fitinuerfio  ,  &  quam 
topof.  8j.  «Kuerfa  Gt  ™rfus ,  &  quod  attradtio  eft  di- 
midium  ponderiseleuati.Cumetgo  conftet 
in  inuerfione  ,  quanta  fit  proportio  ponde- 
risfufpenfi  ad  pondus  inuerfum ,  &  pondus 
Propof.fit.  fufpenfi  fit  duplum  ponderi  attra£ti ,  tequi- 
tur ,  vt  diuifa  proportione  ponderis  fufpenfi 
ad  pondus  inuerfum  per  medium  cogno- 
fcatur  proportio.attradtionis  ad  inuerfio- 
nem. 

Ex  hoc  fequitur ,  quod  aliquod  pondus 
Com,        trahi  poteft ,  quod  non  poteft  inuerti ,  hoc 
autem  indiget  longa  declaratione  ,  quam 
doccbimus  inferius :  &  tamen  attigic  hoc 
raro. 

Propofitio  centefima  teriia. 

pKOportionem  eorundem  in  accliui  de- 
monftratc. 

Dupliciter  poteft  intelligi  ,  vel  delcen- 
dendo,vel  afcendendo.Sed  ego  nuncloquot 
Coro.        de  afcenfu  ,  contraria  ratione  intelliges  de 
Piopor.71.    defcenfu  ,  &  circa  inuerfionem  demonftrata 
eft  proportio  eius  iuxtaangulum  afcenfus, 
&  fimilitet  declarabitur  de  proportione  at- 
tradionis  iuxtacundem  angulum  afcenfus, 
!o  fcquenti.  &  nuper  ^eclarata  eft  proportio  inuerfionis 
in  planoadattra6tionem,ex  quibus  fequitur 
per  ea.qua:  dicam  inferius,  qu6d  ptoportio 
cuiufuis  mobilis  inuerfi  ad  attraclum  iub 
quibufcunque  angulis  nota  erit. 


Propojito  centejima  quarta. 

Proportionem  motus  attra&ionis  inde- 
cliui  ad  motum  in  plano  detcrminare. 

Si  ab  accliue,  j 
feu  decliue  in 
quo  d  ad  attra- 
hendum  ,  cuius 
nota  eft  ex  fu- 
perioribus  diffi- 
cultas  in  plano 
ratione  figura: 
conftante,ergo  ea  queritur  proportio  afcen- 
fus ,  &  qnonia  terminus  ad  perpendiculuni 
eft  ckipla  proportio,  &  iam  grauitas  in  pla- 
no  eft  dimidium  ,  ideb  quicquid  acquiritur 
ineleuatione  eft  in  comparationead  illud 
dimidium,cum  ergo  attiactio  fecundum  ea- 
dem  proportionem  augeatur,  ergo  femper 
maiOr  difficuitas  augebitur  ,  ergo  ab  mkio 
minimum  erit  difcnmen  ab  attradtione  in 
plano.Exempli  gratia  fit,  vt  graue  d  in  pla- 
no  ut,vc  quinque  &  fufpenfum  decem,eigo 
in  medio  angulo  erit  pene  feptem,led  fepte 
minus  longe  diftant  a  quinque,quam  decem 
ad  feptem,ergoin  fecunda  jparte  plus  long^ 
augebuur  difficultas  attradtionis  fupra  diffi- 
cultatem  in  medio  angulo  acciiui ,  quam  sn 
prima  pasrte  a  plano  ad  medium  accliue,  8c 
quoniam  planum  in  plano  defcendit ,  tanto 
vehementius ,  quanto  difficilius  attrahitnrs 
ergo  planum  in  dechui  fublimi  loge  maiore 
impetu  feretur  infra  qua.  fit  proportio  an- 
guli  adangulum.Exeropli  gratia,planum  iri 
medioangulo,  fi  incipiat  defcendere  in  do- 
drante  multo  lcntius,  quam  pro  dimidio  vi- 
riumdefcenfus  totius  anguli  ,  itrio  initium 
defcenfus  cft  a  medio  redti  ad  vnguem,  vbi 
omnia  plana  finc,&  dariffima,&  caufahuius 
eft  quiaomne  grauetenditadcentrum.quod 
maior  pars  ipfms  grauis  eft  vltra  medium 
grauitatis  in  decliui  humiliore. 

Propojttio  centefima  quinid. 

Proportionem  ferentium  pondus  in  per- 
tica  inuenire. 


Com, 
Ex  6t.  Sc 
64  propof. 


Hsc  ptoponitutetiam  a  Philofopho  ,  & 
ponatur  a  b,&  fi  pondus  fit  in  medio  d  gta- 
uat£equalitervtrunque,nam  in  hoc  confen- 
cit  experimentum  cum  ratione ,  at  verb  fi  Qu.aft.59» 
ponatur  in  c  ita,vt  b  c  fit  triplab  a  videren-  McehaMc. 
tur  a  &  b  ,  tanquam  hazpomochia  ,  &  pon- 
dus  ipfum  b  ,  vt  grauior  eflet  c  b,quam  c  a. 
Ariftoteles,  feu  author  ille  hoc  videns  bi  fa- 
riam  refpondet,primum  qubdhoceftinuer-  P^poi.41- 
furn  inftrumentum,  cum  in  csEteris  motor 
fit  ex  aduerfo  hypomochir,,  hicin  ipfo,ge-  ^ 
ftans  enim  mouet  &  hypomochhj  mltar  elt 
humerus-At  hoc  verum  no  eft-.quod  mouet 
enim  eft  pondus,&  eft  in  c  .•  nam  a,&  con- 
cingit  moueri:  quia  fi  ftarent,idem  fequere- 
tur.  Secunda  refponfio  eft  ,  quod  vttunque 
V  v    4  PC£ 
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premicfcilieet  ferentes  &  pondus,  &  quod 
qui  longior  elt  ab  hypomochlio  faciiius 
mouet ,  &  redit  ad  ldem  fermc  ;  nara  in  c 
conftituitur ,  quod  moueri  debet,capica  ve- 
cfium  Umt  a,&  b  :  motus  autem  elt  iptum 
fuftinere  pondus,  At  hoc  non  videtur,quo-' 
nsam  rauo  ,  qua  ve<5tis  longior  facihus  mo- 
uec  ,  eft  ambuus  magnitudo  ,  ob  quam  mo- 
tus  reddicui  tradior  ,  &  ideo  leuior :  igituc 
non  elt  hoc  verum  de  motu  occulto  ,  iicut 
eft  granis  prementis ,  fed  circumducente, 
cum  in  occulto  velut  in  ftatera  concrarium 
accidere  docuenmus  alias.  Quidam  dixcre 
b  premere  c  verfus  a  ,  aconcra  verfus  b  ,  & 
idt6  giauari  magis  a  a  b,  quam  b  ab  a,quia 
maiore  vim  habet  b  e,quam  ac.Iftudfalium 
eft  bifariam.  Pnmum,quia  8c  fi  a  ,  &  b  fmc 
m  aequihbrio  ,  vt  nec  vnus  in  aiterum  in- 
combac  5  necimpellac,  led  tantum  fuftineat 
nihilo  fecius  res  vera  cft.Etetiam  quianon 
eft  verunijquod  qui  longms  incumbit,  ma- 
iorem  vim  mferat.  Propterea  dicendum  eft, 
quod  qui  ex  communibus  propria  nituntur 
deroonftrare  ,  omnes  corrumpunc  diicipii- 
nas.  Nihil  deterius  eft  his  monltris.  Nam 
etfi  hxc  racio  vera  ellet :  non  tamen  reddic 
caufam,quianon  eft  ex  propviis  principiis. 
D'co  ergo,quod  ficdefcendat  in  e,per  per- 
pendicultim  defcendet,igitur  d  b  eft  longior 
d  a,  quare  angulus  ea b maior  e  b  a :  igicur 
pondus  c  plus  deicendit  comparatione  a, 
quam  b  ,  ergo  plus  grauat  c  iptum  a  quam 
b,  feu  ex  caula,quod  magis  premat  ,  feu  ex 
ejfe<5tu,qu6J  magisdelcelfent.  Caufa  ergo 
erroris  eft  ,  quod  ii  ponatur  angulus  f  b  a 
zqualis  angulo  fab,&  ponatur  b  f  aequalis 
b  c,  tunc  in  eodem  tempore  ,  in  quo  tranfic 
dimidium  c  in  e  ,  cranhbit  aliud  dimidium  c 
in  f,  quia  feparatae  parres  grauiores  tunt  in 
C  b,quam  c  a  ,  propser  diftanciam  ab  hypo- 
mochlio  ,  fed  tunc  velocius  mouentur,  Sc 
angulus  tlt  arqualis.  Sed  quando  pondus  eft 
vnum,&  c  delcendit  ad  e  ,  cum  delcendat 
mrequati  cempore  ,  &£  peragac  maiorem  an- 
gulum  comparacione  a  ,  quam  b  ,  iequitur, 
vt  velocius  moueatur  comparatione  aquam 
b.  Ergo  fi  non  mouetur,  cum  omnis  poten- 
tiaiic  timilis  actui,cum  quia  ab  eo  produci- 
tur,&;  eftvcttus  eft  fimilis  cautar.tnm  quiaeft 
initiuma6tus,igicur  eciam  quodab  non  in- 
clinecur,  nec  deicendat,grauius  erit  pondus, 
"  comparatione  a  quam  b,quod  erat  demon- 
ftrandum. 

Ex  hoc  leqiiitur,qu6dahquaiunctaerunt 
grauiora  retpeclu  vnius,  quas  erunt  .mutato 
ordine  diuifa  leuiora.  Quoniam  diuifaquse 
longius  diftantxaequalem  ,  aut  maiorem  au- 
guium  faciunc,iun£ta  minorem. 

Propofitio  centefima  fexta. 

Quafes  proportiones  angulorum  doceanc 
laterum  proportiones.Atque  viciffim  deter- 
minare. 

Sit  circulus  a  b  c,cuius  dimetiens,  nota  b 
d  fic  b,eric  ergo  latus  exagoni  a  b  dimidium 
b  d,id  eft  i.igitur  cum  angulas  a  fit  re£tus, 
erita  d  27.latus  trianguji.  Etlatus  qua- 
drati  per  eandem  1  S.Vt  latus  exagoni  fic 
¥  9-Quadrati  %l  1  8.  Tiianguli  y.  27.  &  ka 


poteftate  fe  habent  hasc  vt  1 . 1.  3.  Et  funt 
nota.  Ec  quia  latus  d  e c  agoni  eft  ^  M-p 


m,  i^Sc  ipfum  eritnotum.  Quarelatiis  ^ 
pentagoni  eft  ^  v  2  i-f-  mty  ioi-^.notura. 
Ec  iam  notum  fuic  latus  epvagoni.  Habebi- 
mits  igitur  lateiaTrianguli  quadrati  penta- 
geni,  &  eptagoni  «quilaterorum  nota :  & 
etiam  fnbteniorum  duobus  ex  his.Sit  gratia 
exepli,ab  bc  ^  1 1  v  m;,^"*vl PrluS' 
6i  ponatur  b  d  diameter ,  erit  ad^  27.  &  c 
d  y.  vnf.m:  ^101-5-.  quam  ducemusin 
a  b,&  fiet  ^  v.iair-m-W-  8i  iT-Du<rem,uS 
icidem  27. a  d  in  b  c  1 1  :  **** 
y.  303^-.m  :  y.  60^.  hoccotum  diuide  per 
66.quas  ett  b.  tiet  a  c  875  m:  ^  1  "^-  P  '•  ^ 
v  :  $£.m-:ifc  6^.  Nsfccredas  te  errare, 
qnoniam  Iatus  pen^agom  ettei  ,  acuangu- 
lus  b  redus  etfef.fed  quia  eft  obtufus ,  ideo 
a  ceft  alia  linea,  &  maior  latere  pentagom. 
kEt  iimilicer  fi  ab,&ac  notz  etfent,vtpote 
a  b  3.VC  prius  a  c  $  dico,  quod  b  c  notaelt: 
nam  a  d  eric  y.  iy.  &  quia  ex  b  d  in  ac  ht 
jo.hetex  bcinad  pos  Rt  17.  &  ex  a  b  m 
cd  fy.  3  24.01:9. quad.igitur  30.nv.pos  17 
arquantur  324.111:  9  quad.  quare  900.  p.  ft  - 
27.quad.rn  :  pos  fy.  9710Q.  aequantut  3J4-  racn[" 
m  :  9.  quad.  igitut  $76.p:i  6.quad.a:quan- 
tur  pos  97  200.  Quadratum  igitur  p:  36- 
aiquantur  pos  ^  3797^  eric  ergobcRiv; 
*  94.  £.  p:  *  5  8  rf;.  &C  fimiliter  fi  a  c  fit 
nota,puta  4.  eric  ab  iubtenfa  dimidio  arcus 
a  c  nota.  Erit  enirn  a  e  i.ergo  de  ^.p:^  5. 
&  b  e  3  mifc.  $.igitur  ab  vr  1 8.  m.ty.  1 80. 
Igitur  hoc  modo  diuidendo  ,  iungendo  ,& 
detrahendo  habebimus  ex  quatuor  illis 
fimplicibus  trianguli  quadrati.Pentagoni,&; 
eptagoni  innumeras  linearum  magnitudi- 
nes  in  circulo.  Et  fimiliter  quouis  modo,vt 
di&um  eft,in  quauis  figura  sequilateta ,  vt- 


pote  fuppofito,  quoddefcriptumfit  nonan- 
gulum  in  circulo  5equiiaterum,quod  ecia  erit 

«quian 


Propofitio  107. 


513 


I:j  1 6.  de 
>dbciL 


Per|.  feiti 
Elcm. 

PcriJ.  fcxti 
Elcm, 


arquiangulum  ,  &  fit  arcus  a  b  duplus  arcui 
a  c  ,  erit  angulus  a  c  b  duplus  angvtlo  a  b  c> 
&  angulus  b  a  c  in  portione  b  d  e  c  fexcu- 
plus  a  b  c ,  &  ttiplus  acb.  Ent  ergo  per 
demonftrata  proportio  b  a  ad  a  c  i  velut  a  c, 
&cb  , ad a b  :  proportio  autem  a  b arcus 
ad  a  c  ,  ex  fuppofitio  maior  eft  proportio- 
nerettae  a  b  ad  a  c  ,  igitur  etiam  propor- 
tione  ac&cbadab  ,  ergo  duo  latera 
trianguli  ad  tertium  minorem  habent  pro- 
povcionem  ,  quam  arcus  ad  arcum  ,  quanto. 
re&ae  ad  rettam  minor  eft.  Sit  rurlus  in 
triangulo  b  e  d  quomodolibet  modo  fit  an- 
gulus  b  d  c  quadruplus  angulo  b  e  d ,  &  di- 
uidatur  d  pei  ^qualiadudta  d  f ,  erit  igituc 
pi  oportio  f  d  ,  d  e  ad  f  e,vt  e  f  ad  f  d,fed  e£ 
ad  f  b  vt  d  e  ad  d  b.  igitur  proportio  b  d,  d  e 
ad  f  b  compofita  ex  proportionibus  e  f  ad 
f  d,&  e  d  ad  d  b.  Proportio  igitur  bd,d  ead 
f  b;,vt  produ&i  ex  c  fmedadproduttuexd 
f  in  d  b.  Rurfus  ponamus,  quod  in  quadran- 
gulo  ab  c  d  prims  figurae  fit  ab  4  b  c  5  e  d 

5  ad  6  dico  ,  quod  fpacium  contentum  erit 
notum.  Du&is  re£tis  ac&bd  quomo- 
dolibet,vt  fe  fecent  in  e ,  erunt  anguli  d  c  a, 

6  d  b  a  a:quales,quia  in  eadem  portione  cir- 
culi  a  d }  &  anguli  a  d  e  aequales ,  quia  con- 
tra  fe  pofiti,igitut  trianguli  a  b  e,&  c  d  e  fi- 

.  miles,&  proportio  d  c  ad  a  b,  vt  c  e  ad  b  e, 

miillm^'  c  ^  autem  ^uit  5  a  ^  4J'S'tut  ^  e  P°nacur  4 
pos  c  e  erit  5  pos,Per  eafdem,&  eodem  mo- 
do  a  d  ad  b  c  vt  d  e  ad  e  c.igitur  pofita  c  e  j 
Per  ii,  pri  pos  erit  ac\  1  o  poft  tota  igitur  d  b  1 4  pos.Et 
mi  Eiera.  quonia  eade  proportio  a  e  ad  e  b  per  eade, 
&  c  b  fuit  4  pos:igitur  a  e  eft  8  pos,  quare 
a  e  1 3' .  poft  productum  igitur  ex  ac  ifi  d  b,eft 
i8zquad.  &  hocaequatur  produdtis  a  b  in 
ed,quod  eft  io,&  b  c  in  a  d  quod  eft  18, 
totum  igitur  eft  3  8,igitur  reseft  ^  Qua- 
re  notae  erunt  linese  b  e  d ,  a  e ,  &  e  c  ,  fed 
'  fufficit,vt  cognita  fit  a  c,vel  b  d.Per  regulam 
enim  triangulorum  crunt  notae  areaea  b  c,& 
a  d  e,quare  tota  fuperficies  a  b  c  d.  Et  eft  in- 
uentum  Scipionis  Ferri  Bononienfis  de  quo 
alias.  Poteft  etiam  inuentaa  c  vel  b  d  haberi 
iuperficies  facilius  per  catheros. 

Sic  modo  obtufi  angulus  a  b  c  &  nota  la- 


Per  tl.  ter 
tij  Elem. 


Pet  ?  1,  pri« 
mi  Elem. 


Quod  vero  proponitur  a  Montersgio  de  co- 
gnitione  anguiorumin  triangulis  noneft  in- 
telligendum,  vt  verba  fignificant,ied  fo- 
lam  de  cognitione  quoad  vfum  tabu,- 
larum. 

Et  iterum  ponamus,  quod  proportio  a  c 
c  b  ad  a  b  fit  qualis  a  b  ad  a  c  ,  dico  quod 
angolus  duplus  eit  angulo  b.  Si  non  ducatur 


Pcr  iv.  fe- 
cundi  Elerh. 


1 


c  d  faciens  angulum  d  c  b  duplum  b  ,  etie 
igitur  proportio  d  c  c  b  ad  d  b,vt  d  b ad  d  c« 
Maior  eft  autem  d  c  ,  quam  ac  ,  aut  aequa- 
lis ,  aut  minor  :  fi  aequalis  ,  igitur  maioic 
proportio  d  c  c  b  ad  b  d  quam  b  a  ,  igitut: 
maior  proportio  b  d  ad  d  c  quam  b  a  ad  a  c 
b  d  c  &  aequales  funt  igitur  niaior  d  a  pars 
toto ,  quodelle  non  poceft.  Si  vero  d  c  po- 
natur  maior  a  c  ,  magis  ex  hoc  fequttuirb  d 
raaioremeife  ba.  Quod  fi  minor  fit  d  c 
quam  ac.  Ex  demonftratione  ipfius  reflexae 
proportionis  patet  hoe  contingere  non  pof- 
fe.  Ec  fimiliter  patec  conuerfas  in  reliquis 
etiam  vcras  efle  ,  non  foium  in  proportio- 
nibus  notiflimis  angulorufn  fed  etiam  in 
coniundione  &  detraitione.  Eteftex  fub- 
tiliffimis  operationibus ,  quae  homini  in  hoe 
genere  eucniant. 

Propefitio  centefim^ftftimA- 

Si  in  citculo  duo  diametri  ad  rettum  an- 
gulum  fecauerint ;  alise  vero  ad  perpendicu- 
lum  ex  diamerro  exierint  ad  circumferen- 
tiam,fingul3E  fupra  diametrum  erunt  maio- 
res  portionibus  reliquis  diametri  fuperiori- 
bus ,  infra  autem  minores.  Dimidium  au- 
tem  portionis  fuperioris  refiduum  ad  cen- 
trura  maius  fagittahabebit.  In  aliqua  pras- 
terea  portionis  fuperioris  parce ,  quae  ver- 
fusdiametrum  tranfuerfum  pofita  eft  ,  maioi 
eft  differentia  partis  diametri  ei  correfpon- 
dentis,quam  lineae  tranfuerfae. 


tera  fingula,&  angulus  a  b  c,&  producantur 
latera  ad  perpendiculum,  vt  fint  d  &  e  recti, 
&  quia  anguli  ad  a  funt  aequales  ,  erunt  an- 
guli  e  b  a  ,  &  d  e  a  femper  asquales.  Ec  hoc 
idem  contingit  in  acuti  angulis  triangulis 
intus ,  &  eft  vtile  mechanicum  i  &  quia 
a  b  c  notus  eft,&  d  notus ,  erunt  anguli  tri- 
goni  d  b  c  noti :  &  fi  fuerit  angulus  a  no- 
tus  ,  erunt  anguli  d  a  c  &  e  a  b  noti  ,  & 
ideo  anguli  eba,&dca  :  &  femper  no- 
tum ,  quod  fit  ex  b  a  in  a  d  ,  vel  c  a  in  a  e, 
funt  enimasqualia  inter  fe:ctiam notae  ad  & 
a  e ,  quoniam  duplum  horum  eft  exce,tTus 
quadrati  b  c  fupcr  quadrata  a  b  ?  &  a  c. 


Sint  dua:  diametriab,c  d  ad  perpendeh- 
di  culum  fecantes  fe  in  centro  ,  &  dicun- 
tur  fuper  fgxh  ,  &  inframl  ad  per- 
pendiculum  fupra  a  b :  dico  f  g  efle  maio- 
rem  f  a ,  &  k  h  %  a  ,  &  contra  minorern 
ml  ,  quamma.  Per  oclauam  enim  fexti,  p^iuAti^ 
quodfitexb  finfa  aequals  eft  quadrato  Elcm/ 
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f  g  ,  fed  b  f  eft  maior  f  g,quia  b  f  eft  maiot 
pcr  7.  tettij  c  b  ,  &  ideo  e  c  g  f  ,  ergo  f  g  maior  eft  f  a, 
Elem.  Cor  m  [  autem  m;not  eft  pet  eadem  e  c  i  quare 
i^,ufdern._  ff  ^  ^  igitar  minot  m  a  ,  quod  eft  pri- 

miZll'^1  mum.  Suppofito  etiam  ,  quod  a  g  atcus  fk 
P«  Cor.     dimidium  a  c,  dico  a  f  minotem  eile  f  e,nam 
1  u  quarti    quadratum  e  g  aequale  eft  quadracis  f  e  ,  & 
£lcm;        f  2  ,  &  quadratum  a  g  quadratis  f  g  &  f  a 
tij  Elcm.  "  &  e  g  eft  aequalis  lateri  exagoni  ,  &  a  g  la- 
tus  oetogoni ,  igitur  e  g  maior  g  a  ,  &  duo 
quadrata  e  f  &  f  g  maiora  duobus  quadratis 
f  g  &c  f  a,detra<5to  igitur  communi  f  g  qua- 
drato,patec  propolitum. 

Cumrutfusex  primaparte  huiuslineae  f  g 
&  k  h  fmc  maiores  fa,&  ka&  ea  fitaequa- 
lis  e  c  ,  necelfe  eft  vt  iuxta  pundtum  c  au- 
geatur  magis  linea  in  ea  ,  quam  fit  difteren- 
tia  lineae  ttanfuetfae  ad  lineam  tranfuerfam 
pet  communem  animi  fententiam  ,  cjuod 
eft  tertium. 

Propojitio  cenfefima  ofiaua. 

Pun&um  aequalicatis  differentiae  defcen- 
fus,&  remocionis  a  centro  inuenire. 

Per  praecedentem  moto  puncto  a  verfus 
c  femper  vfque  ade,c  magis  diftat  pun&um 
a  linea  a  e  ,  quam  a  puncto  a  verfus ,  quia 
linea  n  h  maior  eft  n  a  ,  &  per  eandem  dum 
appropinquat  ad  c  cum  e  c  fiat  aequalis  e  a, 
maius  fit  inctementum  in  ae.quam  telpedu 
iines  tranfuerfalis.  Voloergo  lnuenire  pun- 
&um  hoc  in  quo  fic  muracio.*  &  diuido  atcu 
a  c  per  aequalia  in  f,  &c  dico  illum  eile  pun- 
ctum  quaefitum  ■  accepto  qupuis  pun6to 
inef,putak,  duco  gohp  aequidiftan 


Gom. 


Per  i^g.piimi 
Elem, 

Per  t-.tertij 
Elem. 
Propof  jti 
&  6. 

Per  i4.pri. 
mi  F.lem. 
Per  7.  tertij 
Element. 


Per  47  primi 
itiement. 
Per  47.teirij 
Elcm. 


tes  a  h>5c  c  d  „•  eruntque  anguli  q  &  n  recti 
&c  anguli  f  e  a  ,  &  f  e  c  aequales,igitur  vter- 
que  dimidium  recti  :  igitur  per  dicta  in 
primo  Elementorum  Euclidis  e  n  aequalis 
n  k,  igitur  c  q  aequalis  e  n,quare  h  p  aequa- 
lis  g  Ojfed  quod  fit  ex  o  k  in  k  g  eft  aequa- 
Ie  ei  ,  quod  fitex  p  k  in  k  h,  igitur  K  h  eft 
aequalis  k  g  ex  eifdem  oftenditur  f  l  m  k 
quadratum  elfe.  Quiaergo  k  heftaequalis 
k  g,  &  k  1  asqualis  k  m,  erit  1  g  aequalis  m 
h.  Etgo  defcendendo  ex  g  in  f,  quantum  f  1 
fuperat  1  g  ,  tantum  defcendendo  ex  f  in  h. 
f  m  fuperat  m  h  pervco.mraunemanimifen- 
tentiam.  At  f  m  eft  defcenfus  f  in  linea  a  e, 
&  m  h  diftantia ,  quae  acquiritur  in  linea 
f  r ,  n  m  enim  eft  aequalis  f  r,  lgitur  n  h  ex- 
cedit  f  r  in  h  m ,  &  ita  a  n  excedit  a  r  in  n  r 
aequali  f  m.  Quantum  ergo  in  g  f ,  1  f  exce- 
dit  1  g ,  tantum  in  defcenfu  ex  in  f  h  ,  f , 
m  ,  qux  refert  g  1 ,  excedit  h  m  ,  quae  re- 


fertfl.  Arcus  auteni  f  g  eft  squalis  atcui 
f  h  ,  quod  cum  poflem  oftendere  pluribus 
modis  fatis  conftat ,  quia  chor  darum  iflo- 
rum  quadrata  funt  inuicem  aequalia  ,  quia 
lineae  f  m  ,  &C  f  1  itemque  m  h  &  l  g  iunt 
aequales  ,  &C  anguli  m,&  1  recti.  Igicur  cum 
ad  quodvis  punctum  in  linea  e  f  femper 
linea  defcenfus  in  parte  inferiore  e(l  maior 
linea  diftantiae  tanto  ,  quanto  per  aequaleiu 
arcum  in  fuperiore  linea  diftantia  eft  maiot 
iinea ,  defcenfus  fequitur  per  regulam  Dia- 
ledicara  quod  pundus  f,eft  punc^as  arqiia- 
litacis.  Pet  idem  diceremus  in  quarta  parte 
inferiore. 

Propofitio  centefimanom. 

Rationem  libiae  expendere, 

Cnm  Iibra  moueacur  ,  velut  rota  circa  . 
axem  ,quiatrutinamanec ,  ideo  fi  pondas 
ponatur,dum  iugum  fuerit  in  linea  ab  nihil 
mouebicur,quia  appetitus  defcenfus  ex  pun- 
€to  a  maximus  eft ,  &  mhil  iuuat  motum 
extra  naturam  ,  idem  dico  de  graui  poGco 
in  vertice  b  a.  Nam  duo  funt  mocus  in  rota, 
8c  in  hbra  vnus  ,  per  quem  dum  fertur  per  Propot»i. 
arcum  a  f ,  gratia  excmpli  defcendit,  quan- 
tum  eft  a  r ,  qua?  eft  minor  dimidio  et,  &  lnp««. 
ideo  minor  e  r ,  quae  eft  maior  dimidio  ,  vr.  <lcnt1' 
demonftratum  eft  ,  8c  etiam  minorr  f,  quae 
aequalis  eft  r  e  per  demonftratartufus:&  hic 
eftnacuralis  vt  palain  eft  :  alter  praecernatu- 
ram  ,  Sc  eft  feni  ad  latus ,  quoniam  hoc  efi: 
proprium  immortalibus :  cumque  hic  fit  ad 
latus  eft  etiam  contra  naturam  ,  quia  magis 
diftat  a  centro  ,  nam  e  f  eft  longior  c  r ,  fi 
ergo  r  fenetur  in  f ,  moueretur  a  cencro,& 
contranaturam.  Dum  ergo  fertur  ex  a  in  f, 
mulcolentius  fertur ,  quam  exf  in  c  :  velo- 
cius  aucem  ex  cufque  admedium  :  nam  plu- 
rimum  defcendii.  Ex  h  ad  b  autem  celerri- 
me  ,  quoniamdefcendit ,  &  appropmquat 
lineae  a  b  ,  vt  vterque  motus  fit  naturalis. 
Non  ergo  mouetur  praeter  naturam  nifi  qua- 
tenus  longius  recedit  alinea  a  b,  vnde  inin- 
feriore  parte  mouetur  ad  eandem ,  ideo  de 
parte  c  btota  perfpicua  eft  ratio ,  cur  flicilli- 
mc  defcendat ,  fimiliter  &  tota  ,  hoc  enim 
eftdemonftratum.  Similiter&  quaredifScil- 
lime  feratur  ex  b  vfque  ad  p  ,  &  vkra  p  vi« 
que  ad  direclum  r  f :  at  de  motu  ex  a  in  f, 
quod  debeat  ferri  ,  quia  plus  reraouetur, 
quam  defcendat ,  nulla  eft  ratio ;  vtnec  cur 
ex  oppofito  f  ad  a  difficilemfe  praeftet  :  & 
hoc  eft  ,  quia  tertiam  rationem  eciara  ipfc 
Ariftoteles,5i  qui  eum  fequuti  fuut,  pmet- 
mifit.  Ea  autem  eft ,  quod  dum  fertiu  ad  g, 


vel  f  etiam  licet  non  defcen- 
dat  magiSjquam  remoueatur, 
ex  aad  centrUm  terrae  tamen  ° 
magis  appropinquat.  Quia 
enim  e  a  eft  jsqualis  e  c,quo- 
niam  prodeunt  a  centro  cir- 
culi  eiufdem  ,&be,&ec 
funt  maiores  b  c ,  ide6  b  a 
erit  maior  b  c  ,  eft  autern  b 
centrummundi ,  ergo  a  mo- 
tum  ad  c  ,  appropinquauit 
ipfi  b. 

Dico  etiam  quod  libra  ex  chalybe  tenuif- 

iimo, 


per  (7  pnau 
Ekm.  • 


Propofitio 


fimo  ,  &"  quanto  leuiorum  concharurn  ,  8c 
longioris  iugi  10.  exa&ior ,  quoniam  lan- 
ces  illx  minori  exceffu  mouentur,  quia  plus 
dilhnt  ab  hvpomochlio.  Sit  ergo  libra,cu- 
ius  iugum  ab  trutinac  :  lances  d  &  e  ,  alia 
hbra,  cuius  lances  h  ,  &  k  >  &  l  m  iongio- 
res ,  iugum  f  g.  Conftat ,  quod  qualis  pro- 
porcio  f  gad  a  b  ,  talis  ambitus  ,  ad  ambi- 
tum  :  motus  ergo  fi  fit  xquahs  vcrarum- 
cjue  ,  igitur  a  tanto  minore  proportione 


m 


raouebitnrin  h,quam  in  d,velut  fit  propor- 
tio  f  g  ad  a  b  dupla ,  vt  ergo  xqualicec  mo- 
ucantur ,  fi  fic  dupla  fexquiquarta  in  d  cum 
lance  ad  c  vacuam  ,  erit  in  h  lexquialcera, 
&  moucbit  xquali  tempore.  Ergo  luxta  hoc 
fient  librx  ,  qux  examinabuntdecimam,& 
vigciimam  partem  grani,  quod  eit  necelfa- 
rium  tn  prectofis  rebus ,  6c  medicamentis 
pocencibLts ,  Sc  Longe  magis  in  mechanicis 
expecimentis  ,  ik  maxime  qux  ad  demon- 
ftrationem  percinenr.  magnitudinis  fupesfi- 
cierum  ,<k  cojpftatres  in  trtbus ,  inlongi- 
tiuline  ,  f  g  iungi ,  inleuitatem  materix  il- 
lius ,  8c  lanciura,  n.im  tanto  maior  redditur 
proportio  ponderis  exigui ,  tk  in  firmitate 
iugi  ac  redtitudine,  ideo  debecfien  cx  cha- 
ly'oe  purgato  ,  diuato  ac  tenuiffimo^natura- 
que  Leui ,  &  vt  c  fit  in  medio  &  mobilis 

fg- 

Confiderandum  eft  demum  an  f  1  &  g 
m  fmt  gtauiores  f  h  ,  &  g  k.  Vt  enim  gra- 
uiores  exLitennc  minus  factlc  mouentur.Vi- 
dentur  autem  milii ,  qui  de  his  confcriple- 
runt  perperam  concempfilTe  hoc  ,  conftac 
enim.quod  dum  1  defcendit,  remouetur  a  b 
n  c  trutina ,  &  m ,  qux  afcendit  contra  ap- 
piopinquat.  Videtur  autem  hoc  bifariam 
contra  nacuram  :  nam  vt  diximus  pondus 
npplicjt  le  ad  rectam  n  c  ,  quia  verfus  cen- 
tr.um,&  etiam  quia  facit  angulum  obtufum, 
cum  deberct ,  vtab  initio  falcem  confticuere, 
cum  iugo  re£tunr  Et  de  ra  nihil  mitum  eft, 
cum  acticum  ,  vt  fe  ad  lineam  ,  qux  ad  cen- 
trura  retrahac.  Huiufmodi  prxteriiife  Ari- 
ftoteicm  ,demiror,  qux  nirais  fuerunt  in 
coulpicno  ,  vt  dubicem  ne  non  fuus  fit  ille 
liber,  qui  eius  pene  nihil  fapiat  prxter  obf- 
curicatem.  Tentandum  cft  igitur  horum 
caulas  affignatemam  qux  huiufmodi  poteft 
elTedo&rina  nifi  perfe&a  fuerit,in  omnibus 
etenira  necelTeeftautomnia  fcireaut  igno- 
rare-In  hoc  igitur  dico>quod  h  f,feu  1  f,fem- 
per  xqui  diftant  n  c  crutinx ,  ergo  cum  an- 


no.  515 

gulus  f  c  n  inclinato  iugo  fiat  obcuius  def- 
cendente  pondere,  tk  n  c  g  atcendeme  pon- 
dere  fiat  acutus  ergo  angulus  l  f  c  tantun- 
dem  fiet  obtufiot  ,&mgc  acutior ,  quan- 
toanguliad  ctales  funt.  Ec  caula  eft  qu» 
n  c  ratione  ponderiseft  direfita  ad  centrum, 
ergo  oportet ,  vt  pondera  1 ,  vel  h  ,  &  m, 
vel  k.  ,  fi  debent  tendere  ad  centrum  >  vt 
f  l ,  &  g  m  xquidiftenc  n  c  ,  nili  quantum 
eft  pro  diftantia  f ,  a  pun£to  c ,  &  g  a  b  eo- 
dem ,  qux  comparata  id  cencrnm  cenx,feu 
mundi,  eft  infenfibilis  omnino.  Circa  hxc 
notandum  lftud  mirabile  fcilicet ,  quod  ra- 
cio  motus  ,  quantumuis  exigua  fufticic  ad 
motus  modum  ,  iicec  velocitas  pendeac  ex 
grauitate,  &c  aliis.  Ec  quod  gtaue,  quod 
experseft  fenfus ,  debeat  iequi  rationem 
Geometricam  vix  fapientibus  cognitam» 
caufa  tamen  vna  eft  ,  &c  petfpicua  :  nam 
omne  graue  eft  in  Hnea  a  centro  mundi :  fi 
autem  medium  grauis  fit  extra  lineam  ,  ver- 
titur  ad  lllam,  qux  eft  in  eo  ,  nam  eentrum 
femper  eft  in  eadem.Ergo  fola  inclinatio  ad 
hoc  vc  medium  grauis  iic  in  linea  centro- 
rum  grauitacis  &  terras  ,  fnfficit.  Eft  ergo 
ptincipium  infeipio-  In  appenfis  fimiliter. 
Truttna  enim  ,  &  fmis  iugi,Sc  grauis  cen- 
trum  mundi  centrum  iuntin  eadem  linea, 
vt  eile  poflunc  >  cum  exigua  tlla  &  fola  dl- 
ftantia  intercedat ,  &  hoc  eft  primum.Quia 
ergo  iugum  cft  ex  materia  fonda  mouetur 
ratione  ,  qua:  didta  eft  ,  lances  autem  opor- 
tec  cum  filis  appenfi  finc,  vt  puncla  f  8c  h, 
vel  l       g  k,  vel  g  m  fint  in  vna  linea  cum 
centro  terrx.  Ec  quia  1  magis  diftat  a  b  f 
quam  h  ,  &  m  a  g  magis  quam  K,  &  opor- 
tet  facianc  eandem  inclinacionem  s  quia  an- 
guli  trutinae  cum  iugo  funt  iidem  ,  &  linea 
c  1  eft  maior  c  h  ,  tk  c  m  ,  quam  c  k  m 
quouis  fitu  ,  ergo  fpacium  ,  quod  ambicur, 
eft  maius  ergo  per  d  e  monftrata  iuperiusl 
eft  grauius  h  etiam  pra/ter  vinculorum  ad- 
ditionem,  &  m  grauius  k.  Quanto  igitur 
longiores  funt  funtculi  a  librae  extremitate 
fett  iugi,tanto  grauius  redditur  pondus, 
quod  tamen  multi  putant  elfe  falfum  :  nec 
aliquid  referre,  qubd  fit  longum,  autbreue 
fuftentaculum. 


Profofitio  centefimn,  dtcima. 


O 
a 


Si  dua;  fphae^e  ex  ea- 
dem  materia  defcendant 
in  aere  eodem  temporis 
momento  ad  planum  ve- 
niunt. 

Supponitur  quod  cx 
eodem  loco.Sermo  euim 
abfurda  fub  interpreta- 
tione  nunquam  nift  ab 
inuidiofo  ,  vel  impe- 
tito  inteLLigi  debet.  Sit 
ergo  a  tripla  ad  b  ,  fphx- 
rula  ad  fphxrulam  ex 
plumbo  ambae  ferro  vel 
lapide  eiufdem  generis, 
dico  ,  quod  inaequali  tempore  peruenienc 
ad  planum  c  d.  Nam  a  proportionem  habec 
ad  b ,  vt  vigintifeptem  ad  vnum,  proportio 
autem  fpatij  a  ad  fpatium  b  nonuplaeft,  (k, 

pto 


Com. 
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5 1 6  Propofitio 

proportio  denfitatis  aeris  ad  aerem  eft  tri- 
pla  ,  propterea  qaod  denfitas  dla  multipti- 
cacur  propter  impetus  magnitudinem :  nam 
li  robur ,  vc  decem  percutiat-baculo  lato, 
vt  quacuor  ictuserit  maior  duplo,  quain  iic 
robur ,  vcquinque  percutiat  baculo,vt  duo: 
propter  denficacem  ergo  maiorem  aeris  m 
a,quamin  b  :  Sc  quoniam  fi  fub  maiore 
impecu  mouecur  aer  iub  a  ,  quam  iub  b, 
igicur  proporcio  eric  comparanda  longitu- 
dini  a  centro  a  ad  longitudinem  a  cemro  b. 
qus  eft  tripla.  Si  ergo  fubcripla  eft  ratio 
motus  b  ad  a ,  quod  ad  medium  attinet,  tri- 
p!a  autem  propter  velocitatem  difcelius  ae- 
ris  a  medio  grauitatis,  quod  eft  in  fuperficie 
e  regione  centti  grauitatis  in  linea  ad  cen- 
trum  mundi  ,'vt  di£cum  eft  in  pratcedenti: 
manifeitum  eft  ,  quod  a,&  binarquali  tem- 
pore  peruenient  ad  lubiedtum  planum  ,  & 
jsquidiftans  centris  eorum.  Similiter  &  in 
aqua  :  cum  vero  videatur  in  illa  tanto  cele- 
rius  adelcendere  .  quam  b  ,  quanto  eft  fe- 
tnidiameter  a  longior  femidiametro  b  ,  li- 
quet  ex  hoc  ,  ,quod  sequali  velocitate  def- 
cendunt ,  fed  ob  velociratcm  motus  in  aere 
latet  difcrimen  anticipationis  contadtns  toli 
a  ante  b,  qui  dignotcicur  m  aqua ,  ex  quo 
patet  exaclram  elfe  jequalitatem.  Sed  reii- 
liuntfemel  in  aqua  ambae  ,  cum  pluries  in 
acre  a  folo,quare  eciam  inaquapercurbatut 
cognitio  in  parumaccuratis,atque  lefu  prae- 
ditis  ,  ficut  etiam  incafu  ,  ne  altera  alteram 
perueniat  ,  vtraque  comprehenfa  duobus 
digitis  ,  altera  alceram  tangente  ,  &c  vtque 
ad  centrum  in  aquam  demiffis  fimul  digitis 
dilatatis  dimittenda;  funt. 

Ftopofitio  ccntijlma  vnJecima, 

Cur  ex  mediotela  validiorem  i&uub  &c 
naues  in  icalmo  a  remo,  ac  malo  recipiant 

inds~ex*puppi  explorare. 

Ariftoteies  videtur  inMechanicis,&  qui 
eum  iequuti  tunt,  videntur  rem  naucicam 
quod  ad  rerhos  attinet ,  referre  in  longicu- 
dinena  partis  ,  qua:  fcalmum  tanquam  hy- 
pomochlium  interiacet  &  mantim:  eaenim 
circa  medium  nauis  cuni  illa  ibi  fit  latior 
hVaidr  eft.  Sed  &  qui  tembos  ducunt ,  &  in, 
puppe,  niagis  diftant  a  icalmo  &  in  proras 
quam  in  medio  nauis ,  nec  tamen  velocius 
illam  agunt :  non  quod  ratio  illa  falfa  fit,fed 
cmia  velocius  feruntur  etiam  ob  aliam  cau- 
fam  ,  quam  fit  hazc,  &  magis  vniuerfalem. 
.  Primum  igitur  fumamus  ,  quod  fuperius 
demonftratum  eft  lcilicec ,  quod  vbi  pon- 
dus  aliquod  aequale  vndique  tanquam  in  ti- 
bra  fufpenfum  fuerit ,  proportio  ponderis 
partiu  inarqaliu  ad  duas  partes  jequales  ,  eft 
cofufaex  proportionelogitudinis  earunde, 
Sc  quadrato  eiufd*e  proportionis.Sit  ergo  di- 
uifa  a  b  itl  c  &  fiat  c  e  aequalis  c  a:proportio 


\gitur  ponderisb  e  ad  pondus  e  a  eft  com- 


I  I  I.&  i  iz. 

pofita  ex  proportione  b  ead  c  a,&  quadrato 
eiusiecundum  longitudinem  ,  at  pcfita  agi- 
na  d  g  in  medio  a  b,  proportio  ponderis  b  e 
ad  pondus  eaeft  ,  veluti  longitudims  b  e  ad 
e  a  ,  igitur  propoitio  pondens  be  adea> 
cum  agina  eit  exti  a  raediurri  in  c ,  eft  taiito 
maior  propoctione  b  c  ad  e  a  ,  quantuni  ell 
quadratum  iiiius  propoitionis  ,  tigo  be 
pondus  maius  eft,cum  agina  eft  in  c,  quam 
in  d.  igitur  per  communem  aniini  lenten- 
tiam  addito  communi  pondere  ae^erit  pon- 
dusab  minus  iemper  cum  aginaeftind. 
quam  in  vlto  alio  loco  a  b.  Ergo  poiadus  a  b 
apprehenfum  in  d  mouebitur  ab  iequali  ui 
maiore  proportione  j  quam  vlto  alio  loco. 
Haftileergo  in  medio  appprehenium  roa- 
iore  vi  mouebitur  ,  quam  in  vlla  alia  parte. 
Et  fr  gracilius  fit  in  anteriote  parte  propin- 
quius  comprehenium  calci ,  tk  fi  craflius, 
vel  grauius  propius  cufpidi.  Semper  igitur, 
ob  hanc  caufam  mota  ex  medio  grauitatis 
feu  velo  ,  ieu  ramo  ,  ieu  manu  vetocius 
monentur ,  quam  ex  aliis  partibus.  In  remo 
etiam  poteftaccedere  illud  comraodum,cu- 
ius  memimt  Aniloteles.Piopter  hocigitur, 
qui  malum  in  naui  collocauerunt  tanttim  Pto|fc[|i, 
vntim  ,  in  medio  fermc  enm  coilocarunt,  vt 
antiqui  :  tk  qui  duos  auttres,n)aiorem  cfal- 
fiorem  icilicet,6t  altiorem  in  medio  coi^U- 
tuerunt. 

Proi  efitio  centefima  duodecima. 

Cur  ex  imo  leuia  longius  ferantur  de-  coa 
clarare.  / 

Iam  vero  confideremus  ,  quod  propofi- 
tum  eft,  non  folum  in  comparatione  ad  me- 
dium,ied  extremorum  inuicem,  mifta  enim 
ab  imo  velocins  feruntur  ,  quam  a  medio 
non  iotum  manu  ,  fed  lcorpionibus ,  Cx  ar- 
cubus.  Videmus  &c  hoc  cbleruare  pueros 
virgam  longius  iacentes  non  ex  medio  ,  led 
imo  apprehenlam  ,  quoniam  pars  iplaan- 
terior  ,  &c  quas  manu  apprehenb  eit ,  ve- 
hementi  impetu  emittitur:  &  vt  recipitim- 
petum  magis  aequalem  ,  longius  fertur,nam 
quod  emittitur  proportionem  habecadfpa- 
tium.  Cum  ergo  aprehenfa  in  medio  viiga 
folum  medietate  antenore  impetum  recipiat 
per  fe  ,  ob  id  minus  fertur  :at  impctus  fe- 
quitur  proportionem,  vt  vifum  eft ,  qua^eft 
circa  medium  ob  leuitatem  pondeiis.In  leu  - 
bus  ergo  maius  fpatium  iup>eiabunt  emiila 
ex  imo  quoniam  proportio  fpatij  eademeft 
ad  duplum  >  &  ad  dimidium.Igitur  ex  irno 
ferme  duplum  etiam  fpatij,  fuperabic :  non 
tamen  omnino  quia  maiorem  ,  vt  dixi  pro- 
portionem  habet  adid,quod  exmediocom- 
prehenium  eft.  At  in  leuibus  non  eftne- 
ceilarium  ,  vt  ex  medio  apprehendantur, 
quoniam  ,  etim  cum  incremento  illo  pon- 
deris  iam  leuia  funt :  plus  ergo  facic  longi- 
tudo  eius ,  quod  eiacuktur ,  quam  impetus, 
cuius  demonftratio 

efthqc.Sit  vrigaabj — ""^"|^ — ■ — | — | 
apprehenfa  in  me-  b  c  d  a 

dio  ponderisvncia; 

medias ,  &c  in  a  d,vt  fit  d  a  palmus  Sc  vige- 
fima  pars  totius  a  b  ,  eritergo  leficiuum  ad 
duplum  ,  ad  nonuplum  ,  &  a b trta  vn- 

ciamrn 
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ciarum  quinque  cum  dimjdia,  fi  igitur  gra- 
uetur ,  quia  m  iitu  redto  eit  mediae  vnciae, 
in  zquidiitanci  terrae  ,  quinque  vnciatum 
cum  dimidio  ,  erit  in  litu  dimidij  rcdti  vn- 
ciarum  crium.  Eft  igitur  proportio  fexcupla, 
ii  appiehendacur  in  medio,&  ad  aequidiftan- 
cem,  adapprehenlam  in  imo,&  ad  angulum 
'«8>.       medium:  at  cmilfa  ex«adhabet  totum  acrem 
a  b  citcomdancem  impuUum  ex  c  b  tolum 
dimidium  teliqua  pars  vi  trahitur,  ergo  pro- 
porcio  ipati)  ab  ,  eric  texdecupia  fermc 
ipatio  b  c ,  quoniam  eft  triplicaca  corpons 
ad  corpus   e:us  ,  quae  ell  longicudinis 
ad  longitudinem  ,  &c  quadruplicata  ref- 
pectu  aeris  a  c  ,  qui  refiftit  apprehenfa  a  b 
ln  c.  Et  iam  mihus  ferebatur  quinta  patte, 
ideo  longius  eiaculabitur  triplo  ex  a,quam  ex 
c.  Nec  tame-n  maiore  impetu  ,  quia  oblique 
fertur,&  quae  oblique  feriunt ,  minore  cum 
impetu  feriunt :  atque  eo  magis  fi  leuiafue- 
rint :  ab  aete  enim  circumambience  percur- 
bantur,&  in  incertum  truduntur.  Quae  ergo 
grauia  funt  ex  medio'  emifla ,  &c  ad  aequidi- 
itantem  longius  fertintur,&  maiore  cum  im- 
petu,quia  magis  dire£te;leuiaautem  longius 
ex  irao,fed  minore  cum  unpetu/i  aliqua  cau- 
ia  a  rccto  ,  &  aequiftante  declinauerint. 
Atfiafuprema  parce  ,  ck  iuxta  cufpidem, 
neque  ptocul  feruntur  ,  neque  cum  impetu 
ob  caufas  di&as-  E.ukm   quoque  racio 
eft  omnium  machinarum  :  ideo  oblongas 
longiuseiaculantur,  quoniam  proportionem 
feruant  ad  canalcm.  Sed  de  hoc  mferius 
agetur. 

Propofuio  centefma  tertia  dccima» 


Cou 
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Cur  yirga  longius  mictatur  a  puero,quam 
ii  viro  inueftigare. 

Dihgentia,&  vfus  puerilis  efficit,vt  virga 
feratur  fecandum  medium  re&ianguli :  vir 
autem  non  conftanter  iacir,&  tecundum  re- 
dtum  ,  ac  rectus  inceffusin  leuibus  ,quia  ab 
aere  in  obliquum  deflectitur  virga  ob  longi- 
cudinem  efficic,  vtinflectacur  infracelerius, 
&  definaccitius  mocus,ac  finiatur.Terciacau. 
fa  cft,qu6d  ieuifiima  nonadeo  recipiuntim- 
petum  vcgrauiamam  leuiffimam  &c  exiguam 
ligni  porcionem  maximo  nixu  vix  excucie- 
mus  e  manu.Caufa  ergo  efl :  quoniam  vim, 
oportet ,  vc  habeac  ,  quod  contra  naturam 
mouecur ,  vc  naturalitcr  moueri  poffit,quoe- 
cunque  igitur  nacuraHtef  exiguum  habenc 
motum,vc  pluma,palea  feftucae  nuila  ratione 
vehementer  contra  naturam  agi  pofiunr. 
Quscdam  ergo  a  pueris  longius  iaciuntur  ob 
folam  peritiam.Sc  exercicacionem  ,  quazdam 
quoniam  ad  angnlum  latiotem  magis  feiun- 
tur,quam  fit  rectus,quaedain  quoniam  leuiffi. 
ma  func.  Sed  Ci  leuiora  non  feruntur  valido 
motu  violento5cur  tamen  a  pueris  iadta  lon- 
gius  feruntur?Ratio  eft  ,  quoniam  maior  vis 
deficiete  obiecco  magis  fatigacur,atque  ideo 
minusmouec.Propter  haec  igitur  omnianon 
folum  in  pueris,fed  in  machinis.qua?  accom- 
modata  fuat  ,  melius  irapelluntur ,  ac  lon- 
gius  feruntur,quam  leuiffima,nam  nec  palea 
(corpione  iadTi  tam  procul ,  quam  fagitta 
fertur,cum  proportio  maior  fic,tamen  ad  pa- 
Tom.IF. 


leam,quam  fagittam.  Inde  fit,  vt  quemad- 
moduro  Turca  ille  liteias  fui  Principis ,  cum 
timeret  ad  nollros  propius  accedere,lapidi  al- 
ligatas  longius  emiiit.  Cautam  auteni  huius 
docet  Ariltotelesin  Mechanicis  dum  quas- 
nc  cur,&  giauia  tk  leuia  valde  longe  proiici 
nequeunt  s  nam  grauia  mmis  ,  moueri  non 
facile  polfunt :  ieuia  etiam  valde  ad  rem 
mouerenon  valent.   Ob  ha:c  vtraque  ex 
hisparuocum  impetu  emittuntur ,  tametfi 
vehementer  hitaris.  Sed  £c  leuia  feruntur  . 
hac  Ulac  ,  vt  non  poffint  retinere  impetum 
prioris  vioientiae  :  inacum  enim  eft  ,  vc 
duorummotuum  firoul  in  eadem  re  vigen- 
tium  ,  cum  llk  proprio  impetu  fcratur, 
vnus  alterum  impediac  :  nam  li  rota  veha- 
tur  circulariter  ada,non  tamen  cellabit,  aut 
lmmmuetur  impetuscivculationis.Multa  er- 
go  in  huiufmodi  anoroalis  motibus  confide- 
randa  funt,vc  illorum  iaapetum  robur,  ac  lo- 
curo  definiamus. 

Exhocliquet  ,  curplumbeae  fphaerulae 
longius  ferantur  a  tormento  emilfae ,  quara 
ligneae,etiam  fi  non  frangantur. 

Propofitio  centejima  quarta  dectma. 


Ciicularis  motus  differentias  quatuor  ellej, 
earumquerationem  comteraplari. 

In  motu  circulari  aut  axis  prog&edicur,  Com. 
aut  fuo  loco  manet.  Vtroque  autem  modo 
vel  mouetur  ab  axe  ,  vel  circumferentia, 
igitur  conftat  quatuor  eiTe  motuum  differen- 
tias :  quas  cum  cres  propouat  author  libti 
Mechanicarum  ,  auc  Ariftotelem  illum 
eile  ,  credendum  non  eft  ,  autillum  ftupi- 
dum  diccre   necefle  eft  ,  nam  roodum 
diaidendi  eura  latuifle  qais  putet  ,  cum 
rota  igitur  auc  fpasra  in  plano  circumagicur, 
mocus  eft  ex  circumferencia  praegredience 
axe  ,  vc  palameft  :  rootis  enim  loco  nob:s 
mouencur  omnia  ,  quae  tunt   in  nobis* 
Cum  ver6  rotae  fub  currn  fnnt ,  progredicuc 
axis  earum  ,  &  rota  ob  id  cum  quiefcere  ne- 
queat,quia  facilius  circumuertitur  ,  quam 
trahacur5procedic,&:  hic  eft  fecundus  modusj 
quo  rota  ex  circumferentia  mouecur  ,  &  ex 
axe  inicium  eft  motus.  Ac  vero  in  roca  molari, 
&  cpibus  gladij  exacauncur,cu  loco  non  rao, 
ueantur,motus  eit  ex  axe  :  axis  enim  rotam 
circumagic,  non  roca  axem  ,  quiefcit  tamen 
in  eodem  loco  rotas&  axis  fcilicet ,  quia  non 
progieditur  ,  fed  in  loco  mouetut  :  atque 
hic  eft  tertius  modus.   Demum  fuccula  pu- 
tei  ,  &  ipfa  mouetur    circulari  motu, 
&  trochleae   etiam  ,  neque    enim  pro- 
grediuntur  :  fed  non  ex  axe  mouentur,  ve- 
i'um  fuccula  per  coloppes  circumducitur, 
&  tr,ochlea  per  funes  ,  axifque  in  fuccu- 
la  mouetur  ,  in  trochleis  autem  quiei- 
cic  prorfus  :  dico  mouetur  ,  id  eft  cir> 
cumducicur  ,  non    quod  progrediatur: 
vt  non  folum  fint  quatuor  modi  ,  fed  po- 
tius  quinque  ,  nam   &  demonftratione 
oftenduntur  ,  &  experimento  docente  de- 
prehenduntur.  Horum  omnium  hberrimus 
eft  ,  primus  ex  circumferentia  progredien- 
te  toto  ,  feu  attraclo  feu  impulfo  &  ve-  pr  f<4a 
lociffimus ,  cuius  caufam  fupra  oftendimus. 

X  x  Proximus 
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Proxiraus  buic  eft  raotus  rotarum  per  axem, 
cjuoniam  axis  premit  roiam  uucnus  folam, 
&l  labitur.-ideoque  quod  6caxis,&;  rota  intus 
hnt  fintleuiffima,prodeit  plurimum:&  auri- 
axungia  inungunt,&  nomenab  eo  craxit 
axungia.Et  quauota  magna  fitvquoniam  cum 
non  rota,led  axistrahatur  in  aequali  tempore 
&  magna,&  patua  trahkur-.vtraque  vero  vna 
conuerfione  tantam  lineam  rectam  tuperat, 
quanta  eft  rota?  peripheria.  Quod  fi  plures 
fint  rotaj  celerius  feruntur ,  quia  axis  muuis 
tanto  rota  premit.Et  fi  rectus  fic  axis,&  bene 
rotundus,&  foramen  rocundum,&  lacius,& 
e  duriffimo  ligno  ,  vc  non  poffic  inclinari: 
&  rota  ipfa  in  ambicu  aequalis ,  omnia  hxc 
faciunc  ad  motus  vdocrutem  ,  vnde  Ho- 
merus. 

Id  eft,veftigia  percuffit  pedibus,  antequa 
illa  puluis  pedibus  excuifus  fveftigia  fcilicec 
relinquencibusj  lngtedererur.  Principalis 
autem  caula  yelocicacis  eft  agens,veluc  equi. 
Sed  inter  hunc  motum  &  pnore  medius  eft 
Scitahe  vocatae,nam  vc  in  primo  axis  proci- 
dit  &  rotundu  a  fuperficie  circumaguur,licet 
axis  etjam  cucumducatur ,  vt  axis  ,  &  rota, 
autiphsra  duphci  motu  moueantur  ,  fci- 
licet  ancrorfum  ,  &  circumcirca,in  rota  cur- 
rus  duo  iidem  motus  fint ,  axis  quoque  an- 
trorfum  moueatur,fednon  cu-cumagatur:vn- 
deimpedmpr  eft  hic  mocus:ita  in  Scycala 
vtrumque  vcroque  motu  mouetur,&  circum- 
circa,&  antrorlum  ,  atque  id  commune  eft, 
cum  primo  ica  axis  mouec  rotas  ,  rxon  wtx 
axem,qu6d  lecundo  motui  rocarum  incurru 
propdum  eft,vc  tantum  degenercnt  a  primo 
motu  ,  quanco  leuius  vertuntur  ,  quam 
in  fecundo  motu.  Trahitur  ergo  iugum  in 


fcitala  a  velut  in  rotis  currus ,  fed  eft  anne- 
xu  rotis  non  incurribus.  Propcerea  in  primo 
motu  trahitur,vel  impellitur  a  fuperficie  :  in 
fecQdo  ab  axe,fed  non  afiSxo  rotis,vnde  sgre 
crahuntur  in  fcytalaab  axe  affixo  rotar.Qua- 
re  leuius  quamin  curru  ,  difficilios  quam 
in  rotavelfphxraafuperficieextima  citcu- 
acca.  Quarcus  modus  eft ,  vt  dixi  ,  circum- 
a6ta  rota  ab  axe ,  quum  non  progreditur, 
vt  in  molecriros,&  rotis,quibus  ferrum  exa- 
cuitur.  Eft  enim  hic  fimilior  primo,quia con.. 
trarius,in  primo  enim  procedit  rota,  &  ver- 
titur  a  circumferentia,hic  quiefcit  roca  ,  & 
moueturab  axe.  Proximus  huic  eft  ,  qui  fic 
in  fucculis  ob  firmitacem  axis  :  nam  axis  eit 
comunclus  roras.  Vltimuseft  tjochleatum, 
qui  &  difficillimus?fic  enim  a  circunferetia, 
&  axis  difiunftus  eft  a  trochlea.-  quod  ad- 
dic  difficultatem.  Sed  &  trochlea  carec 
collopibus.  Ergo  veruro  eft  ,  quod 
omnia  rotunda  facilius  circumaguntur ,  fed 


varia  racione  :  nam  plus  mota  fuper  ali- 
quo  plano  vc  111  ptaultns  &  lcycalis  :  nu- 
nus  ln  luccuhs  ,  &  rocis  acuentibus  frr- 
rum  ,  &  molis  :  nam  &  li  rocunditacetn 
iuuec  ob  a:qualicacem  ad  conuerfioncm, 
non  tamcn  in  his  eft  adeo  vtilis.  Vtilicas 
ergo  primaeft  ,  cum  circumuettiuir  in  pla- 
no  ,  ve.-.ic  m  rotus  icycahs  ,  ck  Iphxiis. 
Secunda  qua;  minor  eft  ,  cum  a  fuperficie 

.  circumuertitur,  vt  in  tiochleis.  Tercia  cuma 
colloppis ,  qua:  mmima  eft  omnium  ,  vt  in 
luccuhs.  Mocus-autem  cajli  non  eft  ex  tii- 
phci  primo  genere,cum  iit  in  loco,&  non  ad 
locum,neque  vc  rotae  molaris:nam  ille  eit  ex 
axe.-nec  vt  iu  trochkamam  in  ea  axis  quiei- 
cic,ipium  autem  ccelum  circaaxemnon  ver- 
titur,fed  cum  axe  ,  fi  tamen  infecabilis  linea 
cncumagi  poceft  dici.  Relinqutcur  eigo ,  tc 
Cali  mocus  propior  iir  mocui  fucculit;,quam 
ahj  motui.  Diftert  ab  eo  in  hoc  ,  quod  in 

-iuccula  rnouetur  axis  ab  oibe.-at  in  ccclo 
vc  non-mouetur  ab  axe,ita  nec  axis  ab  orbe.* 
cuque  licmocusfimpliciffimus ,  inahogenfc 
recoilocandus  elhquandoquidem  in  illonul- 

la  pars  poffit  dici  primo ,  quod  neceilanum 

cft  in  vnoquoque  horum. 

Propofitio  centejimaqninta  decima. 

Proportionem  motuum  impullionis,  & 
attractionis  inter  fe  ab  eadem  vi  declarare. 

Con(tat,qu6dattradio  cum  fune  lon^io-  Com. 
re  validior  eft,quamcum  manibus,quoniam 
eft  cum  motu  quodam  :  motus  aucem  ail- 
get  actionem  ,  ideo  atrradio  vahdior  efthac 
decaula,(ed  &c  impulfio  cumbaculo  validior 
eft  ,  quam  cum  nianibus,quoniamlicet  col- 
ligere  omnes  viresin  illobaculo,&  ipfumap- 
phcare  loco  ,  vnde  facilius  lmpeliijpoten. 
Velut  fphxra  ex  medio  laceremam  ibi  magis 
cuihguncur  vires,6c  ad  impellenduro  facihus 
eft,qnodcunque  leuius  eft.   Pars  autem  ma- 
gis  remoca  acentro  grauitatis  eft  leuior ,  his 
duabus  caufis.fphaeraex  medio  lacere facilius 
ac  magis  impeilicur.  Sed  nos  fupponimus 
nunc  applicationem  a^qualem  eife  ,  nam  fe- 
cus  ad  iropellendum  facilius  eft  applicare  to- 
tum  corpus  ,  quam  attradtionem.  Pedore 
enim  magna  vi  impellimus,nihil  eft  compar, 
quo  trahere  poffimus.Sed,vtdixi,fic  baculus 
applicatus  alicui  lapidi  ea  parte,  qua  facilius 
poteft  impeili  &  tiahi ,  5c  quzritur ,  qua: 
maiorfit  vis,an  attrahendi;&  dico  quodho- 
mo  ,  vei  conatur  trahere  toto  corpore  ,  & 
impellere  s  atquc  hoc  modo  magis  trahit, 
quam  impellet  ,  quoniam  corporis  pon- 
dus  melius  adhsbetur  in  tradtione  quatn 
impulfu  :  vel  cicra  corporis  pondus  ,  fed 
fola   vi   membrorum  :  &  tunc  magis 
impellic  ,  quoniam  impulfus  fic  corpoie 
prono  in  anteriorem  partem  ,  qua;  indina- 
tio  ,  &i  motus  eft  naturalis  magis  ,  quani 
in  attraclione  in    partem  1  pofteriorem. 
Sed  vbi  nulla  fic  diuerfitas  neque  ho- 
rum  ,neque  figurarum  xqualis  vis  a?qua- 
lem  efhcic  motum  .•  quia  impulfus  im- 
pellentis  coropararione  eft  attraaio  ref- 
pedu   alterius.    Verum  non  #ft  eadem 
vis  nec  prope   par    impellendi  ,  atque 
attrahendi  hominibus  ,  cum  attraclio  fiat 

per 
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per  mufculosad  originem  fuarn  naturaliter  fe 
retuhentibus  impulfui  nuilum  inftrumen- 
CHtn  anatura  delegatum  inuenio.unm  adex- 
ceiilionem  mufculi  fane  ex  aduetio  funt  fa- 
bi  icati.-cuffl  ergo  duofmc  tancum  motusmu- 
iculorum  tenlio  ,  duo  recrahuncur  ad  princi- 
piuui  luum  ,  &  remiflio  ,  dum  membrum 
quiekicin  nacurali  nulluserit  locus  impulho- 
nimifi  ex  confequentia  non  per  fe  ,  quamo- 
brem  multoinfirmiorem  illum  attra&ione  in 
brachiis  eflemecefle  eft. 

Propofitio  centefima  fexta  decima. 

Cur  machinae  ablongae  igneae  longius 
emittantfphaeram  explorare* 

Quoniam  ratio  fuperius  addu6ta,neque  in 
his  ,  nequein  hypophyhs  (  vocant  cerbata- 
nas  )  non  poteft  fatisfacere,cum  tamenidem 
fequatur  in  his,vt  in  illis  videtur ,  quafi  vis 
efle  in  fphsruia  fic  emifla  ,  &  non  in  aere, 
quemadmodum  dicebamus  ,  coniunfto  efle. 
Ex  quo  neceile  eiret  ,  vt  quod  longius  fer- 
retur,etiam  valicUores  i6tusinferret,hoc  au- 


giore  canali.  .Sed  viJetur  viia  ,  eademque 
efleracioin  vtrifque.  Confticuacur  canalis 
a  b  longior  ,  &  c  d  bveuior  ,  vt  flt 
fexqui  alter  abad  cd  ,  &  fitrurfiis  fpha^- 


a 


a 


tem  non  ita  fe  habet ,  fed  idtus  magnitudo 
ex  robore  machinarum  tam  ignearum, 
quam  fcorpionum  pendet  ,  nam  hc  a  tcor- 
pio  magnus  ,  fed  tenuis  ,  ex  hoc  palam  eft 
longius  mictere  fagittarn  ,  qu6d  a  parua, 
&  breui  ,  quantumuis  crafla  non  longe 
mittitur  :  ac  verb  quod  b  craluis  &  paruus 
maiore  cum  impetu  mittat  oftenditur  narri 
ea  pondera  fagittae  mouet  ,  quae  non  po- 
teft  mouere  a  ,  igitur  b  validiore  robore 
mouet  ,  quam  a.  PrcEterea  iUud  oftendit 
iugnm  funis  arcus  craffiora  duriora  >  qua: 
maioribus  indigent  ,  quam  a ,  qui  a  puero 
tendi  poterit.  Non  eft  ergo  eaderri  ra- 
tio  mittendilongius,  &  validiore  cum  ro- 
bore.  Eadem  ergo  cum  ratio  fit  in  ma- 
chinis  igneis  ,  cratfioresenim  ,  &  tatioresac 
breuiores  magis  concutiunt ,  quam  longio- 
res  tenuiores  minoris  fphaerae  capaces:  non 
folumob  magmtudinemfphaerae  magis  illae 
coneutiunt,fed  ,  vt  dixi ,  ob  maiorem  impe- 
tusvim  :  caufa  ergo  eft  manifefta  in  his, 
fednoncaufa ,  qua  iongitis  ferantiu  iti  lofl- 
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mhelocus  e  in  longiore. ,  fexqui  alter  in 
diftantia  a  b,qiiahs elt m  f  a  d,&  enc  per  di&a 
ab  Euchde  111  quinto  ,  ac  fexqui  altera 
cf.  Poilemus  igitur  dicere  ,  quod  veluc 
abhypomocpho  longiove  fpatio  circuma- 
guur  pondus  :  ita  &  a  bc  j  6c  f.  Sed  rur- 
ius  mcidimus  in  id  ,  vtmaiore  imf  ecu .  fc- 
ratur  e  quam  f*  ldeo  fi  concedatur  matore 
fern  exe,  quam  e  f  non  lequitur  ,  vt  ce- 
lenus,auc  maiore  impetu.  Percutit  puer 
pugno  quanta  vi  poteit  ac  celerrime,  vu  ro- 
buitus  lentc,minore  impecu,fed  tameni<5tu3 
longe  maior  eft.   Elt  enim  ittus  robuc 
nona  velocitateied  maiore  ex  pondens  gra-^ 
uitate,qux  iola  preraic,vrgecJ&  frangit  eciam 
line  mocu.  Solum  ergo  id  reftat  dubiunu 
cur  li  grauius  eft  ,  moueatur  eodem  ferme 
impetumam  quo  maiore  impetu  fertur  ,  eo 
longuis  fertur  ,non  tamenmagis  ferit,con- 
cutic ,  aut  quailat ,  fed  grauitas  ad  hoc  plus 
facit  impetu.  Palea  maximo  impetu  demifla 
non  ferit,non  lqdicJ6c  celenus  delcendit,fer- 
rum  fola  grauitate  actum  ,  imo  etiam  tem- 
perato  i6tu  lxdic  grauiter  ,  quallat ,  &  ftlri-* 
git  :  itaque  f  maiore  indiget  quantitate  pyrij 
puluens,quam  e  :  hquidem  tertia  parte  pon- 
deris  fuae  iph_r_  :  at  maius  eft  pondus  f 
quam  e  ,  ergo  maius  pondus  pulueris  i 
quam  e,  eigo  maior  vehementia  iclus ,  fi- 
quidem  ea  lequicur  ,  robur  caufse  mouen- 
tis  fimpiiciter  :  vt  concludamus  longitudi- 
nemidtus  fequi  proportionem  motoris  ad 
motum,fed  vehementia  robur  motoris:nam  il 
ex  portione  mouet  aequale  pondus  maiore 
cum  impetu  mouet,  quoniammaior  eftpro- 
portio  :  li  minore  igitur  pondus  maius  eft, 
&,vtdixi  plusfacitmagnitudo  ponderiscura 
leui  idu ,  quam  magmtudo  ldus  cum  leui 
pondere,  Qus  ergo  ferulitur  per  longio- 
res  canales  maiore  impetu  feruntur ,  &  fo- 
cietatem  habent  aeris  moti  per  longius  fpa- 
tium>vt  tardiusremittacnr,quia  longiore  te- 
pore  vis  motus  conBrmata  eft,  &  ptoportio 
eius,quod  mouet,maior  eft  ad  id,  quod  mo- 
uetur,quia  minus  extenditur,  at  vero  f  motu 
minore  proportione  ictum  facit  maiorem, 
quia  ,  vt  dixi    tanto  grauius  eft  quod 
ferit.  Quod  autem     minus  exteudatuc 
machina  a  b  quam  c  d  ,  nunC  oftendere 
oportet. 

Fropofitio  centefimA  decimA  feptima. 

In  cuniculis  maioc  eft  vis  puluetis 
copiofioris  ampliore  in  fpatio  ,  quara 
paucioris  in  minoie  iuxta  proportionera 
eafidem» 

V  x  1  Sil 
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Sit  Ipatium  f  d  fexquitertium  be  ,  puluis 
quoque  in  f  d  fpatio  fimiliter  fexqtmertius 
puJueri  b  e  pondere,&  mamfeftum  eft,quod 
dumconuertitur  in  ignem  qualifcunque  fit 
pioportio  (  modo  eadem  ignis  ad  pulue- 
rem)  eritignis  in  f  d  pariter  fexquitertius 
igni  in  b  esdico  quod  ii  crafficies  f  d  fit  etiam 
iexqui  ccrcia  craflitiei  b  e,quod  poteric  fran- 
gi,&  mouen  f  d  quiefcente  b  e.  Vnde  idem 
in  cunicuiis  vtmagnus  cunicuius  cum  multo 
puluere  poflk  mouere  moncem,paruus  cum 
puluere  proportione  refpondentepriori  non 
poffit.  Na  cum  aequalia  fmtomnia  iuxtaque 
tationem  eandem,necelfe  eft  vt  pro  ratione 
extendatur,at  in  paruo  fpatio  minor  fit  den- 
fitas,c*cera  pariafuc,ergo  a  paruo  fpatio  non 
tantus  fitimpetus^quantus  amagno.Impecus 
etiam  proporcionem  habec  ad  pondus,  &  ad 
coniunclione,  a  maiore  igitur  impetu  piura, 
Sc  maiora  mouentm,&  conuelluntur,quam  a 
minore,©b  hxc  igitur  minores  cuniculi  fuc- 
cutiunt  ,  maiores  euertunt  ,  maximi  ex- 
turbanr,  &  ptoiiciunt.Nam  qui  fuccutiunnc, 
vbi  pondus,auc  coniunctio  maior  fit,  quam 
vt  diftrahere  poffint  ,  condenfanc  partes 
proximiores  ,  &  rimas  faciunc  ,  per  quas 
exhalac  igms  auc  omnino  extinguitur  ,  auc 
condenfacur.  Ac  ergo  in  bellicis  machinis, 
rainusdiiatat  puluis  ,  cum  fuerit  in  Jon- 
go  canali  ,  ob  id  ergo  maiore  impetu  ferun- 
tur  perillas.quam  per  breuiores,etiam  quod 
mtnor  fit  puluis,minor  fit  ignis.  Experimen- 
tum  feeies  in  canali,vbi  fambuei  medulla  pro 
globulo  flatuimpellece  expellitur  abfq;  peri- 
culo  :  nam  quanco  mtnor  fuerit  canalis  am- 
bitu  ac  longior  eo  maiore  impecu  pellitur. 
Forlan  quilpiam  nos  merito  potejrit  videri 
reprehendille.quod  inanis  glona?  ftudiopet- 
nitiofa  humano  generi  doceara.  Quibus  ref- 
pondeo,rae  mhil  docuitTe  ,  quod  in  humani 
generis  detrtmentura  cedat ,  huiufmodique 
pr^cepta  tam  oblcurafle.vc  ne  quid  mali  ac- 
cidere  poflet  homimbusex  his-.nam  quod  ad 
ea3qu«  declarata  sGt,caufafolum  retuli,  effe- 
ctus  ipfimodi  artisnimiu  feruntur,ac  nimio 
piutquam  velie  intelliguntur.  Vtcura  ad  co- 

Piam^admagnitudine.ad.coadcairoperiami- 
ieroru  refpicio.nihil  plns  poffit  addi.Qmnia 
entm  hucufque  fpe&antad  poccnciorum  in- 
ctemeca.  An  ergo  fuccurrereaffli£tis,obfeffiss 
cin<2is,a:quare  eondicione,iiberare  a  feruitu- 
teetia  rebelles  non  licebit?Ab  initio  fuimus 
omnes  iiberi :  excogttata  futt  regni  ratio  ad 
commodum  hominum,  ea  verfa  eft  per  vim 
m  Tyrannidem.  Subtili  ergo  ratione  occur- 
rendum  eftimbeciliioribusmam  reliqua  om- 
ma  nimis ,  vt  dixi  ,  qua:  ad  cuniculos  ad 
magnicudinem  machinaruad  re&os  i&usad 
Iiberamenta.adlongitudinem  fpaeij.per  quos 
globus  illedefetcur ,  noca  funtimprobis  illis 
arcificibus,nec  noftrum  eft  fpe£Ure,cur  id  li- 
cuerit ,  poftquam  Deu  hanc  violentiam  efle 
volutt.MuIta  damnamus  ,  qua;  Deusefle 
vult :  boni  viri  eft  non  nifi  opitulari  homini- 
bus,etiam  malis  modobonis  fuftiri  non  finc 
Jmpedimento  :  quamobcem   ea  tradenda 
iunc  ,  qua:  oppreffis  fint  auxilio  :  ea 
.unc  ,  qua:  fubtilibus  conftant  rationibus 
«  multiplicata  amittunt  vim  vt  quafi  prx- 
ftenc  pauca  mulcis,&  exigua  magnis.  In  c«e- 
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taris  oblcurare  ita  decet  cuncta  ,  qux  obeffe 
poilunt,  aut  quouismodo  peruerti  ad  rna- 
los  vius  queant ,  vt  didta  non  di<5ta  elfe  pu- 
tenc :  hoc  elt  ofricium  non  lolum  probi ,  kd 
eciam  prudentisviri. 

Propofitio  cenkejimd  decima  o$aua. 

Onanta  proportione  decedat  i&us  in 
obliquum  panetem  ab  eo  qui  eft  ad  perpen- 
diculum  declarare. 


Sit  paries  b«d  e  ,  ex  a  feratur  in  d  i&us, 
qut  fi  eflet  in  c  d  pariotem  efiead  perpendi- Gonl 
culum ,  &  validiffimus  ,  fin  vero  in  fg 
abraderet,  &  non  conquaflarec.  Qtiaritur 
ergo  ex  b  d  e  muro  quaJis  excipietur  i  erit 
ergo  propoitio  anguli  c  d  a  ad  angulrtm 
b  d  a  ,  veluti  idus  a  d  in  d  c  ad  iclum  in 
b  d ,  manifeftum  cft  autern  fequi  proportio- 
nem  ,  qnoniam   maxima  varietate  con- 
ftat  dum  ex  angulo  b  d  a  acuto  fit  acutior, 
quoniam  fibdc  fit  quadruplus  bda  eric 
refiduus  ad  dimidium  b  d  a  nonuplus  ipfi  di- 
midio,&  ad  quartam  partem  habebit  propou 
tionem  decemnouem  ad  vnum.Si  ergoetiam 
inidem  tenderent ,  non  efficerent  mille  iclus 
quod  cies^cuius  demonftratio  h*c  eft.  Sup- 
ponamus  propcrtionem  b  d  cda  quarfa  pa>;- 
tem  a  d  b  addito  refiduo  ad  b  d  c  eile  ib- 
lumdecupiam:tunc  ex  duobus  idtibus  cefitu- 
pla  erit  in  d  c  ad  eam,qu£e  in  b  e,  etiam  tri- 
bus  millecupla:nara  conqualfata  turri  in  pri- 
mo  idu,  id  d  decuplo  magis  ad  perpendicu- 
lum  qnam  in  b  d  e  lumatnr  decima  parsin 
ambitud,&illaeritcrgotamdiflbluta  ,  & 
infirraa  ex  fuppofito,  quam  eft  tota  b  e  :  fed 
ex  iecundo  i&u  decuplo  magis  conquafla- 
bitur  illa  pars,quam  b  e  ergo  tota  dc  centu- 
plo  magis  quailabitur  ex  duobus  idibus  c  d 
turris,qua  b  e,&  ita  in  tribus:ex  decetn  rfljfl?- 
bus  ergo  iclibus  etia  ad  amuflim  direais5cu 
tamen  id  vix  fieri  poffitintanta  mukitudine 
non  plus  comminuetur  b  d  e,  quamexdece 
c  d  praster  quam  exiguum  quippam  in  fuper- 
ficie.  Immo  vt  declaratum  eft  rauito  mintis 
rspetita  ratione  multiplicis.  Ob  id  in  arce 
Mediolanenfi    exterius    Japidibus  vitus 
in  rotundum  didufta  fuperficie  inceroallo- 
que  quadrato  hunc  in 
modum    munitas  funt 
altiores  turres.   Fiat  er- 
go  muruscuius  propor- 
Cio  a  d  cadbda  fic  ie^- 
quicertia  ,  eritqne  an- 
gulus  b  d  c  dodrans  re- 
cli,  &  parum  inclinantis, 
fiquidem    b  d  c  erit 
quatca  pars    redH  ,  & 
fit   canca:    magnitndinis  ,  atque  duri- 
tiei  ,  ac  ade6  bene  coniunclus  kneis, 
catenis  ac  aftolonibus  ,  vt  poffit  teCM 

machinarum 
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raachinarnm  ferentium  fjpfll®rdm  729 
libr.irum  ducentarnm  (  quae  fane  971 
maxirns  funt )  quinqnaginta:tunc   11  6 
cum  proponiofexquitertia  nouies  17  8 
repecita  ,  vt  in  numeris  vides,  2304 
erhciac  quinquies replicatis  nouem  3072 
i&ibus  ,  fiec   proporcio  decupla  409(5 
quinquies   producla  ,  quae    eft  5  461  — 
cencum  millium  ad  vnum  in  qua-  72  8 1 
draginta  quinque  ictibus.   Ancequam  ergo 
peruenicad  quinquagintaictus  redtosnecef- 
fc  erit ,  vc  multo  plures  centnm  millibus 
ictus  excipiat  antequeeuertacur,quac  refta  fi 
eflet  quinquaginta  folum  potuiflet  fuftine- 
re.  Qux  ergo  humana  potentia  fufficeret. 
In  arcc  Mediolanen.fi'  vidimus  vix  attactas 
in  illis  extuberationibus  lapideis.  Sed  quo- 
niam  hic  occurritur  per  inclinacionem  ma- 
chinarum  ,  ide6  de  hoc  fermonem  fum  ha- 
biturus. 

Propojitia  centejlma  decima  nona. 

Quantum  idtus  machinse  procliuis  ad  an- 
gulum  minuatur?explorare. 

Hui«fce  caufa!  excogitarunt ,  vt  ictus  ad 
perpendiculum  dirigeretur  8c  quanqua  an- 
gulusd  e  f  fir  aequalis  angulo  a  b  c,longe  ta- 
men  maior  eli  vis  a  b  quam  d  e  duplici  cau- 
fa,&  quoniam  ab  eft  fecundum  naturam  im- 
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partem  rotundam  in  hunc  modum  erTecit 
cauamque  interius  vndique  ,  ne  cunicuhs 
poflet  euerci ,  a  lateribus  vero  humiles  ,  ac 
craffiffimas  turres ,  vt  nulla  vi  poflentdirui, 
eafque  tormentis  bellicis  ,  vndique  latera 
luftrantibus  replelfet  illud  ditigentiffime 
cauit ,  ne  murus  humilior  eflet  aduerfa  ripa, 
fed  ad  libellam  tamen  depreflus ,  vt  etiam 
machinis  in  terram  extenfis  fphaerulas  noa 
tangerent  murum  :  nam  cum  folfa  fit  qua- 
draginta  paffuum  ,  excedat  autem  murus 
exteriorem  aggerem  vno  paflu ,  vt  quic- 
quid  in  ambitu  eft  vno  ictu  oculi  cognofci 
poffit,  &  aggeris  angulus  maior  fit  vno  paf- 
fu  ,  tura  magis  adiecta  craffitie  machinas 
fieri  non  poteft,vt  ictusin  murumdirigatur. 
Eam  ob  cauiam  etiam  cauit ,  ne  sdificiuni 


P&tusignis,5c  etiam  eorum,quae  emitciintur 
in  altum :  &  quod  pais  fuperior  in  b  reti- 
neat  ietum  ,  in  e  non  retineat.  Scd  caui 
tas  fiat  maior  in  inferiore  partercuius  expe- 
rimentum  quilibet  facere  poteft  cum  hafta„ 
Huic  ergo  fplertiae,  quam  tormentaiubetal- 
tius  collocare  obftat  primum,quod  idtus  ex 
decliui  ficu  periculofior  eft  pro  machina ,  &c 
maxime  quod  recro  impellic ,  quae  ex  recro- 
cefla,  poltquam  exoneraca  eft  ,  digriofcitur, 
ck  ad  collimandum  decedic  parte  virium  fua- 
rum,quod  ecfi  paruum  hc,in  ductu  camen,& 
ictuum  multiplicacione  magnum  affert  di- 
fctimen.   Habec  &  commodum  ficus  muri 
accliuis  cerram  fuppoiitam  ad  perpendiculum 
duam  ictum  fubftinet  :  ade6  vt  omnibus 
inuicem  collectis  ,  perinde  fit  ac  fi  ex  per- 
pendiculo  ,  &c  aequidiftanci  ad  folum  fe- 
riatur.  Venetus.  S.  aliter  Pataurj  cauit, 
videturque  quod  fapientiffimus  fic ,  &c  ean- 
dem  lequacur  vbique  normam  ,  poftqua  in 
rotundam  figuramtocum  vrbisambitum  for- 
mauir,&  follahita,  ac  profundiffima,  aqua- 
que  perenni  muniuit  ,  &  fummam  muri 
Tom.lV. 


•  X-IEEIXA* 

AQVA12MF0SS> 

vllum  ,  aut  planta  ,  vel  colliculus  eflet  cir- 
cumcircavrbemad  tria  M.  P.  laborat  hoC 
periculo  hxc  vrbs  ,  ne,  tota  jedificiis  euer- 
fis  concidat.  Turcarum  enim  Princeps  di- 
dicic  ,  vt  m  Nouo  caftro  in  Melitae  Infulae 
arce  S.  Elmi  appellata  plufqua  mille  icti- 
bus  in  iingulos  dies  imo  m  b  obtundere; 
rnunitiones,  eumque  impetum  produceread 
quindccim  dies  ,  Sc  viginti,  tum  eciamjon- 
gius,vc  facile  domos  omnes  enercat,homines 
cccidac.fi  qui  fuperfunt  tot  incdmmodis  ob- 
ruuncur  vigiliis,fame,fici,puluere,vt  inutiles 
reddantur.  Ideb  huicincommodo  occurrunt 
aggeribusintra  mcenia  erectis  ,  in  quos  vis1 
tormentorum  igneorum  emoritur.Seddicess 
cur  ergo  non  pro  miiris  erigere  eos  praeftac 
&  minore  fumptu  fatis?  quonia  fubruuntur  a 
foftbribus  facillime,fi  ad  illos  peruenire  poffit 
hoftis.  Ideo  intra  mcenia  vtiliffimi  funt,pro- 
mceniis  parum  profunt.  Qiiod  vero  ad  teftu- 
dines  atcinec  ,fub  quibus  latent  folfores  ma- 
chinaj  laterales,6c  a  fronte  &  ignes,&  aquai 
altior  prohibent  omnino  iniuriam  ,  'quae  ab 
his  imminet.Oteru  huiufmodi  cum  in  longii 
dirTeruntur  morbis,illuuie,incommodis,  plu- 
uiis,frigoribus  omnino  difloluuntur,  vt  nulla 
rnukicudo  huic  operi  fufficere  poffic.  Rho- 
dus,Albaregia  ,  Melica  ,  Caftrnmnouum, 
Byzantitim  ,  fi   differri  potuilfent  tem- 
pora  ,  non  cefliflent    vidori  quantum- 
uis  fuperbo.  Vicit  pertinacia  ,  audiacia- 
que  fumma    Corcyram  i  Viennam  ca- 
pere  nbn  potuit  ,  quoniam  in  longum 
trahebatur  oppugnacio.   Mulcae  machinar, 
&  pauci  homines  praedie  obfeflbrum  ex- 
pofitae   funt  paucae  ,  &  pauci  homines 
obfidebuntur    potius   ,   qtiam  obfide- 
bunt.  Exercitus  magnus  difloluicur  ,  &C 
femetipfum  confumit  ,  fi  nulla.  fiat  accef- 
flo  aut  exigua  qubmodo  ftabit  :  fi  magna 
auxilia  omnia  corrumpuntur.  Contra  ob- 
feffis  auxilia  fi  veriiant  luftrata  ,  &  rori- 
nita  ,  &  omnibus  neceflariis  ornata  viil 
integti  contra  facigatos  ,  8i  feflos  cor- 
Xx    3  pos^ 
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pore  3  armati  contra  inermes  alacres  contra 
torpidos  fuperueniunt.  Ob  ld  praecipum  eft 
auxilium  ptaeter  haechis,  qui  oppugnantur 
copia  militum,  qui  per  initia  nunqua  quief- 
cant  diu  noctuque  ,  verum  noctu  duo  tubi- 
cines  peclaepe  exercitu  infomneui  in  armis 
ta  nocie  continebunt.  Serio  autem  die  pug- 
nare,&  noctu  curnminime  id  fperant,  Sc  fa- 
tigati  funt:  miraeuenire  folent  in  his  infpe- 
ratis  ,  ac  audacibus  eruptionibus  perfcpe 
etiam  omnino  fupra  fidem-  Ita  non  conquief- 
cere  oportec,donec  vel  omninoa  ceptodefi- 
nat  hoftis ,  autlocum  occupet  fibi  relictum 
potius  quam  quem  elegerit,nam  experimen- 
tum  frequens  docuit ,  vbi  illae  magnae  vir.es 
fuo  arbitriolocum,quem  elegerunt  obtinere 
potuerint ,  tandem  potiri  locis  quantumuis 
munitis  in  hoc  quod  diximus  contra  op- 
ponatur.  Etenim  feptem  modis  cum  vibes, 
atque  arces  capiantur,  quorum  duo  funt  ex- 
tra  praefentem  confiderationem  obfidio, 
quamagnitudineambitus  loci  tollitur  ,  & 
perditio  ,  qua  cuftodum  vigilantia  ,  cuni- 
euli  cuerfio  fuperiorismuri ,  euerfio  ab  imo 
per  machinas,cuniculi  ,  feu  furToflio  ,  vrbis 
euerfio  ,  feu  aedificiorum  ;  &  quam  vocant 
aggiefliojfeu  oppugnatio  pec  fcalas,  &c  cia- 
Ees  cum  lagitcariis  .•  hisomnibus  fatisfacrum 
putOjprasterquaoppugnationi  propterhumi. 
licate  murorummam  hgnis  opplentur,atque 
fafciculis,  terraque  foflasmihil.  n.  refiftit  im- 
menfae  illi  poteftaci,&  crudelitati  fa^uiffimo- 
rumtyrannorum.  Verum,vt  dixi,terranoctu 
ejffbditur ,  ligna  artificiofis  ignibus  eruun- 
tur.Et  longum  eft  opus  fiue  per  paucos,fiue 
per  mulcos  quis  efficere  conetunvc  non  mi- 
nus  exigat  cempons ,  quam  obfidio  :nam 
multitudine  vnus  alterum  impedit,&  mortui 
viuos,vt  omnino  res  fit  non  fperanda  nifi  ad- 
uerfus  inerciffimos.  Pontes  euertunt  machi- 
nae.ignefque.  Sed  vbi  etiam  muros  obtinue- 
rinc,  ob  rotunditatem  inillis  confifterenon 
poflunt.  Inde  a  defenforibus  propulfantur 
fariffis,telis,igmbiis,tranfuerfis  trabibus,ina- 
chinis:iiludque  accedit  commodi,  vt  quanto 
plures  eo  facilius  excutiantur.  Dixi  non  de- 
bere  vereri  maxima  etiam  practer  id ,  quo- 
niam  &  iftae  ipfae  tanto  fanguine  acquifitae 
tanto  deorum  &c  hominum  iniuria  modica 
fcintilla  ignisfine  munitionibus,exercitibus, 
fiue  machinis,abfque  terrae  concuflione,  aut 
inundatione,  vel  pefte  euertuntur.  In  i.llam 
mileram  lachrymam  patris  fcintilla  ignis  in- 
ferni,cum  Deo  placuerit ,  mittitur  ,  ex  qua 
quod  coalitum  eft ,  multis  feculis  imperiura 
luxu,crudelitate,  ftultitia  vnius  filijj  vix  vno 
lnftro  tocodilfoluisur.  Hanc  fcintillam  cum 
felici  etiam-genio  fecum  ex  vtero  detulic 
Alexander  Magnus.  In  aliis  alij  genium 
fortiti  funt ,  ali)  fcintillam  detulere  abOrco. 
Ex  imperio  Aflyriorum  per  luxum  Sardana» 
palus :  ex  Medorum  per  fcincillam  Aftya- 
ges:ex  Perfarum  per  ftultitiam  Darius:ex  Ro. 
manorum  Honorius.  Dicesjiarc  quid  ad  pro- 
portionem?Im6  velut  machina  ad  perpendi- 
culum  librata  pauculo  illo  puluere  Pyrio  vr- 
bem  euertic,  ita  fcintilla  illa  inferni  ignis  fe* 
mmi  magni  tyranni  indita  euertit  atque 
difloluit  totum  regnum  fine  machinis,vt  di- 
xi  >  vel    exercitibus    vllis  ,  &  quod 


maius  eft  remedio  nullo.  Sed  puerulo 
inditoluxus  ,  ignauiae  ,  crudelitatis  atque 
ftultitis  fontibus ,  mirabile  dictu  iane  ,  & 
ad  proporcionem  diuinorum  inftrumemo- 
rum  pertinens  Sed  redeamus  ad  infticucum: 
Video  enim  ,  quid  poflit  obiici  ,  fcilicet 
muros  cralfos ,  &  altiores  tueri  vtbem  & 
sdificia  illius  polfe  abfque  aggeres  ere&io- 
ne ,  etfi  diruantur,manere  etiam,  nihilomi- 
nusimomagis  ,  quod  eft  terram  vfque, 
quohiam  eadem  ratione  manet ,  quiacon- 
cutinon  poflit  a  roachinis;  nechoftesidcu- 
raturos ,  Iperantes  hoc  folum  fufficere^quod 
mcenia  folo  sequentur  ,  acqne  id  fa&um  eft 
Mediolani ,  &  ln  arce  eius  ,  Cum  Papia;  & 
in  Ccemonenfi  arce.  Verura  ni  fallor  3  vt 
paruis  arcibusa  tanca  vi  cormentorum  nul- 
lum  eft  pratfidium  ,  aut  faluti  fpes ,  ita  nc, 
que  conuenit ,  vt  muris  humihbus  aggeri 
confidant ,  nam  &  pauci  homines  tanco  la- 
bori  non  fufficerent ,  &  agger  cum  fofla 
effofla  fcilicet  terra  defenfoies  nimis  in  an« 
guftum  cogeret.  At  in  vrbibus  contra  eue- 
niet :  muris  enim  ere&is  altius  machinae  la- 
pidum  fruftis  hominem  occidct:an  percufla 
iuperiore  parteob  coniun£ionem  inferior 
concutitur ,  &c  inde  cotum  fimul  cadit,vt  vi- 
dimus  Papiae,  quocadente,  &  fofla  imple- 
tur,  &c  ■n-lk  \i,  /  facilior  aditus  adfubruen- 
du  reliquas  partes  praebecur.imo  peiculfi  de. 
feiores  f?pe  munerisfui  obliuifcuutur,defer- 
taque  ea  parte  liberu  ingreflum  hoftibusex- 
hibent.  Tum  vero  magis ,  quod  non  confi- 
dunt  animo  non  ad  ld  parato  ,  pofle  agge- 
rem  fufficientetn  ,  &  in  tam  breuitempo- 
re  exftruere  s  d>  etiam  intelligunt  ,  ante- 
quam  erigatur  ,  patere  alatenbus  incroitum 
hoftibus. 

Propofitio  cemefima  vigejtma. 

Proportionem  partium  nauis  ad  eundem 
obliquum  ventum  explorare. 

Sint  mali  in  naui  a  b  c  ,  ad  b  e ,  c  f,ven-  Coir* 
tus  h  regione  g  h  k  edam  ad  perpendicu- 
lura  feratur ,  vcanguli  gda,  heb,Kfc 
,fmt  aequales  ,  dico  tamen  diuerfo  modo  af- 
flci :  nam  cum  premitur  a  verfusl,  c  precii- 
tur  verfus  f :  at  Ci  prematur  c  verfus  n  a, 
premitur  verfus  d,  at  fi  prematur  b  verfus 
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m  ,  &  a  verfus  ] ,  fednon  quantum  exg  d, 
&  c  verfus  n  3  fed  non  quantum  ex  k.  f,  ab 
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veluttu  ,  itemque  arquidiftansaxi  pa  q  eft 
fuperficies  rettangula  ,  quarum  vna  eft  fi- 
milis ,  &  aequalis  b  h  k  ,  eft  in  vna  fuperfi- 
cie  cum  axe  p  a  q  aliavero  eft  ajquidiftans 
eidem  axi  maior  aut  minor  aequidiftantium 
&  ipia  laterum  ,  atque  re&angula  ac  fi  cy- 
lindrus  ftans  axi  plano  aequidiftanti  fecare- 
tur  iuxta  logitudinem  feu  altitudinem  fuam.- 
&  manifeftum  eft  quod  ifta  duo  plaua  ,  & 
eorum  fuperficies  fecant  fe  mutuo  ad  re&os 
angulos. 

Quibus  conftitutis ,  qui  ftabunt  iuxta  L 
&c  m  longitudines  aetis  moti ,  &  loci ,  per 
quem  tranik  flabellum  ,  fentient  magnum 
ventnm  ,  quoniamcum  corpus  m  x  1  abex- 
tremis  partibus  fit  elatius  a  b  ex  tremis,ftan- 
tes ,  &  alti  tangentur  a  vento  agitato.  Si 
vero fedeant  aer,  primum  non  attinget  i!loss 
vt  etiam  quia  furfum  pellitUr  non  perue- 
niet  ad  illos  ,  imb  diffugiet,  ergo  non  refri- 
gerabuntur.  Qui  vero  a  lateribus  1  x  m  fta- 
bunt  hiccinde,  velutin  f  g,  fi  fteterint,non 
refrigerabuntur,  quiaquando  ftabellum  erit 
hi  I ,  vel  m  aer  defcerfdet  ,  ergo  fugiet  ab^ 
illisjcumautem  fuerit  in  X ,  erit  in  loco  hu- 
miliori,  &  mouebitui  diuerfa  ratione,quip- 
pe  ab  f  in  h  ,  &  non  ad  latera ,  ergo  neque 
contadtu  ,  neque  rnotu  ,  qui  fiec  per  aequi- 
diftantem  f ,  &  g  non  pocerunt  refrigerari* 
Sed'fihumili  loco  fedeant ,  quoniam  aer 
defcendit ,  ex  1  &  m  verfus  x,  &  etiam,quia 
erunt  proximi  h  k  ,  quando  fuerit  in  x,  re- 
frigerabuntut  valde.  Qui autem  erunt  iuxta 


eodem  ergo  vento  contrarij  mctus  efficiun- 
tur  ex  velorum  diuerlitate  ,  etenim  per  ven- 
tum  d  feretur  ad  roeridiem  nauis ,  &  per 
velum  f  ad  Septcnciionem  etiam  didu&o 
auxilio  e  l  a  vi ,  quanto  magis  cum  illo  :  & 
fi  ventusexcipiatur  in  f  velo  ,  non  iuuabit 
clauus ,  &  li  m  d  dirigetur  ,  &  temperabi- 
tur  motus ,  Sc  li  m  e  medio  modo.  Ergo  fi 
ventus  feratur  recte  iuuabit  ,  vt  dici  folet 
omnibus  ,  &  plenis  velis  excipere  ,  fi  ex 
obliquo  demittere  antennam  puppis ,  fin 
autem  valde  obhquus  fit ,  folo  prorae  velo 
vtemur.  Si  validior  quam  oportet  humilio- 
re.  Atque  haec  poftmodum  lunt  diligenter 
numeranda  ,  ac  metienda  :  nunc  fufficiat 
caufam  reddiditre,&  admonuiife  diuerlitatis 
motuum  ,qua;  ex  velis  coutingit :  nam  eo 
fertut  nauis ,  quo  prora  dirigitur.Ergocum 
puppis  tanto  feratur  verlus  meridiem  a  b, 
quanto  prora  verfus  meridiem  a  d,8c  quato 
puppis  fertur  verfus  meridiem,  tanto  prora 
fertur  vertus  boiea,igitur  quato  prora  fertur 
verim  mendiem  a  d,  tanto  verlus  boream 
a  b  f  ,  fed  fitus  claur  poteft  mulro  plus  in 
comparatione  veli  d  ,  quam  f  fcilicet,  quia 
diftantia  a  b  a  eft  o  a,&  diftantia  e  c  eft  o  c, 
tanto  plus  ergo  poteft  claui  fitus  in  copara- 
tione  ad  velum  d,quam  f,quantaeft  propor- 
tioo  a,ad  o  c,igitur  clauus  eft  longe  poten- 
tior  in  comparatione  velid ,  quam  f ,  erga 
velum  d  minus  agit  nauim  ,  quam  f.  Sed 
vtextremafe  habent  ,  ita  medium  eorum 
comparatione  ,  igitai  malus  b  e  validior  eft, 
mulco  d  a  ;  Sc  mhrmior  c  f.  Veriim  ,  vt  di- 
xi ,  ob  fitum  fimpjiciter  validius  eft,  velum 
e  quam  f ,  &  etiam  quia  ,  vt  dixi,  altior  & 
erafltoi  iolccelle,  ideo  mnlto  validior  tribus 
his  caufis  ,  quam  e  f :  adde  quartam  quod 
velum  habet  maius  ,  antiquo  tempore  vo- 
catum  acatius.  At  vt  etiam  docui  c  b  non 
cll  in  medio  ,  nec  asquidiftat  ab  a  d  &  c  f, 
fed  inclinatur  ad  proram  ideoque  imbecil- 
lior :  cum  ergo  fit  aiqualium  ,  &  pauloma- 
iorum  virium  ,  quarn  c  f ,  &  tutior ,  &  me- 
iiusagatur  per  clauum  quam  c  f , &  fit  ad 
nimisiufto  imbecillis,proptereab  e  mali  & 
veli  maximus  eft  vfus:  adeo  mali  nomen  per 
antonomafiam  de  ipfo  fimpliciter  intelliga- 
tai. 

Propofitio  centefima  vigejima  prima. 

FJabelli  vires  ,  atque  «aturam  decla- 
rare. 

Sit  flabellum  a  b  c  appenfum  ,  vt  folet, 
in  a  ,  5d  moueatur  motu  quafi  circa  axem  p 
a  q  in  parte  inferiorejSc  acr  comprehenfus 
fub  b  h  k  ,  &  fpatium  fit  l  m  figurae  naui- 
cularis,qua:  conftat  efie  partem  cylindri  ina- 
nisex  formatione  ab  EucHde  fcripta:nam 
fi  proponeretur  p  a  q  ad  perpendiculum 
fuperftans  plano  ,  fieret  circumdudta  a  b  c 
fuperficie,qu3J  elfet  lata  fuperius,ficut  etiam 
inferius  cylindrus:  at  fuperius  a  b  tejiuis  eft, 
Sc  angufta  ,  ergo  fiet  parscylindri  inanis  : 
quia  noncircumuoluitucdonec  rec\eat.Ergo 

per  di£ta  fuperius  fecrio  illius  p  r  q  s  per  h  &  k  minus  refrigerabuntur ,  vtrifque  fed 
axemeftpars  cuiufdam  ellypfis.  Etfectio  paululum  in  redditibus  propinquis  ,  &  ne- 
quaiuis  planae  fuperficiei  aequidiftans  a  b  c     que  ftantes,  neque  fedentes ,  fed  fi  altius  at- 
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tollatur  h  k.  Rurfus  fi  b  h  k  fueritgra- 
uior  eodem  ,  vt  defcendat  tanto  impetu, 
qtianto  afcendit  attra&umjVt  pote  ex  ligno 
tenui  nucis,  tunc  multo  magis  refrigerabit, 
&  procul  „  non  ob  vim  validiorem  ,  fed 
quoniam  celerius  occurfantes  fibi  contrariis 
motibus ,  ac  vehementibus  fiet  coliifio  par- 
tium  aeris  ,  &  ideo  inambitu  impelletur,  Sc 
vndique  cubiculum  refrigerabit,  quod  non 
faciet  maiuslonge  flabellu  lento  motu  agi- 
tatum ,  aut  ex  materia  leui.  Idem  multo  ma- 
gis  contingeret ,  vbi  duo  eifent  flabella  la- 
qtiearibus  appenfa ,  quae  ad  perpendiculinn 
aerem  mouerent ,  feu  quod  fuperficies  ga 
modo  fe  haberent :  Sc  fi  flabelk  rotunda  ef- 
fent ,  tunc  maiorem  ambitum  aeris  occupa- 
rent,&  velocius  deficientibus  angulis  moue- 
buntur. 

Propofitio  centefima  vigefima  fecunda. 

Contemptus  circa  folis  rationem  in  vra- 
bris  declarare. 

Conftat  primum  folem  ,  &  excentro,  Sc 
totoeius  ambitu  iliuminare  hanc  primum 
diuerfitatem  ,  quae  aliquando  tota  diametro 
computatadimidium  vnius  partistotius  cceli 
excedit :  lcioterici  negligunt ,  vt  exiguam. 
Secundo  etiam  diuerfitatis  illius  ,  qua  mo- 
do  a  terra  verfus  abfidem  defertur,modo  ad 
terram  defcendere  totidem  variata  akitndi- 
tie,  non  parum  nuliam  habent  rationem,leu 
quod  tantane  fit,  vteuidentem  in  gnomo- 
nibus  faciat  varietatem  ,  feuquodincertum 
adhuc  fit ,  an  id  vere  foli  accidat.  Tertium 
eft  finis  vmbriE  ipfius  gnomoms,  qui  incer- 
tuseft,  vt  pars  non  contemnenda  in  dubium 
vertatur,  quoniam  fenfim  ex  obfcuro  in  il- 
luminatum  ferattrt  ,  attamen  contemnitur 
etiam.  Qu::rtum  qtiod  cura  fol  moueaturin 
fpira,  fingitur  qtiati  in  paratlelo  aequitlocltia- 
li  circulo  circumagatur  ab  his ,  qui  horo- 
jogia  defcribunt.   Quintum  quod  cum  in- 
£equalitcr  in  orbe  fuo  moueatur  quauis  exi- 
gua  (it  hascdifferentia,  aequahtcr  tamen  mo- 
ueri  praefupponitur.  Sextum  eft  ,  quod  dies 
aequales  fupponuntur,  quia  tamen  tum  ex 
ratione  parcis  peragratae,  tumrationeaicen- 
fus  eiufdem  funt  inasquales»  &  tamen  haee 
insqualitasetiam  in  horarumcomputatione 
ptaecermittitur.  Sed  &  haec  vt  prior  ratione 
magis ,  quam  fenfu  deprehendituc  Sepri- 
mum  eftdifcrimen,  quodontur  ex  vifuscir- 
cuio  feu  horizonte  ,  Sc  circulo  tranfeunte 
per  centrum  mundi,nam  horizon  vere  tanto 
minor  eft  circulo  magno  ,  qnantum  eft  fe- 
midiamcter  terrae,  comparatus  adfemidia- 
metrum  orbis  ccdeftis  ,  fed  eft  infentilis 
qnantitatis.    OiStatiam  eil ,  quod  trianguli 
ex  gnomone  vmbra  ,  Sc  radiis  iolis  iatera 
non ■mutant  lineas ,  quae  a  fole  ad  centrum 
terrae  deueniunt,  nec  quod  maius  eii,radius 
folisad  verticem  hominis  brenior  habetur 
femidimetiente.Hax  igitur  omnia  fcioteri- 
cornm  opihces  non  obferuan*,  fed  negli- 
gunt.   Vernm  quatuor  tantum  altitudinem 
poli  regionis  locum  folis  in  eclyptica  iocum 
iolisin  circulo  cequinodialis  ,  vel  xquino- 
ftiali  paialleio  ,  ex  quibus  tribus  fk  altitudo 
lolisjvna  in  cirdilo  fciiicet  verticaliab  hori- 


aonte  ,  &  differentia  linnere  meridiana:  Piopor.»^ 
a  iinea  verfus  polum  ,  quam  oftendit  la- 
pis  Herculeus  ,  de  qua  diftura  eft  fupe- 
rius- 
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finum  ,  Sc  arcum  altitudinis  ab  horiizonte 
quouis  tempore  dignofcere. 

Sit  circulus  magnus ,  in  quo  fol  a  f  g  fu-  Cao; 
perftansad  perpendiculu  circulo  vifusfeg 
quos  mannifciium  eft  tranfire  per  idem  cen- 
trurn  mundi  c  ,  quia  magni  funt ,  &  fit  c  d 
eiccta  ad  perpendiculum  fuper  f  g,  nampe- 
rinde  eft  per  ieptimum  contemptum  ,  ac  fi 
iupeificies  horizontis  tranfeat  per  terra:  cen- 
trum  ,  &  pedcs  per  odauum ,  ideo  ProPor-.prstce^ 
tio  ec  ad  c  d  vmbrae  ad  gnomonem ,  vt  b  e  P!0fei 
ad  b  a,  ergo  pei-  demonftiata  b  a  cognita  in  Piopof,iM 
comparatione  a  d  e  a  ,  e  aautem  per  ocla- 
uum  contemptum  eft  dimetiens  circuli ,  er- 
goab  finus  notus  3  &  arcusfa,qnod  eft 
primum  cognitum.  Et  hic  quidem.cir- 
culus  verticaiis  dicicur ,  quia  per  illtim  tran- 
fit,aliter  non  efiet  ad  perpendiculum  hori- 
zonti. 

Ex  hoc  fequitur ,  quod  altitudines  folis  Co,-t- 
a?qualesomnes  in  vno  tunt  circulo  horizotiti 
patallelo.Et  fi  fol  fueritin  vnocitculo  hori- 
zonti  paralielo ,  altitudines  folis ,  tk.  vmbix 
magnitudmes  asquales  erunt. 

Sol  nifi  bis  in  vna  die  poceft  efiein  cit-  Cor  l' 
culo  horizonti  parailelo  ,  femel  ante  meri- 
diem ,  &  femel  poft  ,  tantundem  ab  eodem 
diftans. 

Cum  ergo  ita  fit  ,  neceiTe  eft  vmbras  Cor' J< 
a:qnales  ,  &  circuium  horizonti  parallelum 
fierifub  inarqualibus  horis  in  diuertis  fera- 
perdicbus  ,  praeterquam  cttm  in  pundis 
fuerit  aequalis  ab  aequino&iaii ,  &  in  ean- 
dem  partem  declinationis,  &c  hoc  biscon- 
tingitfolum  in  aimo  pro  •  quolibetcirculo 
patalielo ,  ficnt  in  eodem  die  etiam  bis  tan- 
tumjVt  dictum  eft. 

Nam  exempli  gratia ,  cum  fol  eft  in  ini-  com. 
tio  Capricorni ,  8c  in  Cceli  medio ,  mini- 
ma  eft  vmbra  eius  diei ,  &  cotius  anni.Cum 
ergo  Ifuerit  ante  meridiem  ,  vel  poft  ,  erit 
vmbra  maior  ex  fuppofii.o  fecnndo  vmbra 
meridiei  :  at  ei  xquaiis  poterit  eile  vmbra 
meridiei  alteriusdici  ex  primo  fnppo/ito, 
ergo  vmbia;  aequales  drueiioiu  diermnfiunc 
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fub  diuerfo  fitu  folis,quo  ad  circulum  meri- 
diei.quod  erac  demonltrandum. 

Cor  4.  Ex  hnc  'equicur,quod  horaruro  determi- 

natio  fit  fecundum  linearn  in  aequalem  obli- 
quam,  qn«  toti  anno  fetuiat  ,  vc  aequalium 
vmbrarum  determinatio  horarum  5c  pat- 
tium  eius  numeruin. 

Cot.j.  Ex  quo  colligicur  modus  facicndi  gno- 

monem ,  feu  per  vmbras  rectas  ,  feu  per 
vetfas ,  qui  docebit  toto  anno  non  folum 
horas  ,  fed  momenta  pulluum  ,  de  qui- 
busdidtum  eft  quod  mmmdc  horamper- 
ficiunt. 

Propofuio  ctntefima  vigejima  quarta. 

Ptoportionem  vmbrae  verfae  eiTe  ad 
gnomonem  ,  velut  gnomonis  ad  vmbram 
verfam. 

Vmbraverfa  dicitur ,  quotiesgnomo  in 
paiiete  ad  perpendiculum  figicur ,  fic  vt 
gnomo  aequidiftet  circulo  horizontis.  Sic 
ergo  paries  c  k  ad  perpendiculum  fg  ,  & 
hkad gnomo  ad  perpediculumparietis & 
fol,  vtpnus  in  a,  &c  fit  pnmo  k  h  tantae  16- 
gitudinis  vt  vmbrae  locus  fit  punttus  d  ,  vt 
fic  radius  a  h  d  e  ,  eritque  angulus  d  vtrin- 
que  aequalis  ,  &  propterea  triangulus  k  hd 
fimilis  d  c  e.  Sit  modo  gnomo  maior  m  l 
ipfo  h  k  &  c  l  maior  c  k  feu  quahs  ,  & 
quamanguli  k  5c  l  recti  funt  ,  &c  anguli  1 
m  n  ,  &  k  h  d  aequalis  ,  quia  a  n ,  &  a  c 
funt  arquidiitantes  per  otkauum  contem- 
ptum ,  erunt  per  di£ta  trianguli  iimiles,igi- 
tur  proportio  1  m  gnomonis  ad  1  n  vmbram 
vc  k  h  (jnomonis  ad  k  d  vmbram,led  k  h, 
ad  K  d,vcc  e  vmbrae  ad  c  dgnomonenr.igi- 
tur  proportio  l  m  gnomonis  ad  1  n  vmbram, 
vc  vmbrar  c  e  ad  c  d  gnomonem  ,  quod  fuit 
demonftrandum. 

Ex  hoc  primum  patet  &  praecedenti, 
quodcognita  proportione  vmbrae  vcrfae  ad 
gnomonem  cognofcitur  finus  folis ,  <k  arcus 
altitudinis  in  circulo  magno,  &  eft  altitudo 
ab  horizontis  parte,quae  proximior  eft  loco 
folis ,  vc  demonftratum  eft  a  nobts  in  Geo- 
metricis. 

Gor.t,,  Sequitur  etiam  ,  quod  cum  vmbra  fuerit 

aequalis  gnomoni,  feu  recta,  feu  verfa  folis, 
vei  LunjE ,  vel  ftellae ,  altitudo  erit  partium 
quadiaginta  quinque  :,  nam  anguli  d  &  e, 
vel  d  &h  erunt  aequales  :  igitur  arcus  f  a 
medietas  quartae  ideo  partium  xlv.  Et  fi 
gnomo  fueric  maior  vmbra  verfa  ,  vel  mi- 
nor  recta  ,  erit  arcus  f  a  minor  xlv  pattibus, 
fi  contra  maior.  Et  hoc  vbique  terrarum. 
Et  vbi  non  pofJlt  tantundem  eleuari,  vC 
quando  fol  eft  fub  circulo  capricorni ,  nun- 
quam  nobis  gnomoaequabitur  vmbrae  rerfta: 
fed  femper  erit  minor  ,  8c  femper  maior 
vmbta  verfapari  ratione. 

Propofitio  centefma  vigejima  quintd. 

Proportionem  dimetientis ,  &  periphe- 
viae  cuiuslibet  circuli  paralleli  aequino&iali 
per  cognitam  partem  magni  circuli  demon- 
ftrare. 

Com.  Haec  erat  tam  clara  ,  vt  hic  locum  non 

mereretur :  tam  necefTaria  huic  propofito, 


Cor.  1 


Pcr  r-  prmi. 
Elemcnti 
PttVlc.fcxti 
lltro. 


vt  non  potueiit  omitti.  Sit  ergo  Aequino- 
6tij  circutus  ab  portio  citcuh  magni  nota, 
ac  parallelus  circulus  ,  aequinoti)  circulo 
cd,erit  igitur  finus  c  d  notus.  Et  ideo  Per $  ternj. 
quadratum  c  d  notum,  ergo  &  pars  vtraque  ac^. 
b  d  d  a  nota.  Quare  detra&a  a  d  ex  d  b  re-  £r » 
linqnitur  d  g  aequalis  f  c  diametro  paralleli  di  Elem. 
affignari  Quare  proportio  a  b  ad  e  f  nota  pcr  1 1  j. 
ex  obiter  fupra.  demonliratis  ,  &  pari-  P™pof. 
tet  ambitus  circuli  a  b  ad  ambitum  cir- 
culi  cd.eft  enim  vc  dimetientis  ad  dime- 
tientem. 

Propojitio  centejima  vigefima  fexta$ 
Circuli  horarij  naturam  declaiare^  Cbfn^ 


Circulus  hoiarius  eft  circulus  maghus 
tranfiens  per  folem  ,  aut  lunam  ,  aut  quod- 
uis  (ydus ,  de  quo  agituv,  &  per  polos  muii" 
di ,  ideb  diffevt  a  circulo  pviore  altitudinis 
Sohs,  quia  ille  ftat  ad  perpendiculum  luper 
horizontem,niii  cum  cangitur  vice  meridia- 
r.ijVterque  tamen  cvanfit  per  centrum  mun- 
di ,  ac  folis.  Hic  etiam  ad  hmiles  partes 
aequinoclij  circuium  ,&  omnes  parallelos 
fecat.  Ec  principalis  eft  meridianus  ,  ideo 
ab  illo  Aftrologi  horas  vtrinque  ante  ,  &c 
poft  numeiant.  Ideb  clarileft,  quod  horae  a 
meiidie  coputatae  siit  communesjhabitanti- 
bus  fub  quauis  altitudine  poli  ,  &  vbiuis 
fit  ,  fol  modo  regiones  aequaliter  diftenc 
a  fortunatis  ,  feu  finc  in  eadem  longitu- 
dine. 

Propojitio  centefima  vigefima  feptima. 

Data  Poli  altitudine  ortus  amplitudinem 
demonftrare. 

Sit  horizon  a  d  b  arquinodtij  circulus  CorS, 
aK  f  eclyptica  e-g  ,  5c  pundtus  ortusin  ea 
g  ,  &  c  initium  arietis ,  6c  g  b  amplitudo 
ortiua  8c  c  e  ,  e  f  quartas-circulorum  >  vt  fic 
e  f  maxima  folis  declinatio  ,  &  polus 
mundi*borealis  l ,  quia  igitur  1  d  nota  eft  ex 
fuppofito ,  Sc  1  k  quadrans  eric  k  h  refi- 
duum  ad  dlmidium  circuli  notum.  Quia 
verb  asquinocStium  ,  8c  Meridianus  fecanc 
fe  ad  angulos  recl;os  ,  6c  b  a  aequidiftat  ab 
vtroque  polo  ,  erit  b  polus  h  d  ,  quare  b 
k  ,  quarta  civculi ,  &  angulus  k  redtus. 
Igitur  fumus  in  difpofitione  tabularum  pri- 
mi  mobibs  ,  ergo  etiam  oppofitus  triangu- 
lus,  qui  ei  eft  aequalis ,  &  aequiangulus  in 
,eadem  difpofitione  b  m  d  ,  quare  cum  data 

fis 
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Com,, 


Com. 


Gom, 


fit  g  n  declinatio  puncti  g  dati  3  datus  crit, 
&arcusgb  quaeficus, 

Propofitio  centefima  vigefima  oBatta, 

Nota  amplitudine  ortus  cuiufque  pundti 
arcum  femidiurnum  inuenire* 

Sic  in  eadem  figura  nota  g  b  ,  voloillius 
arcum  femidiurnum.  Cum  ergo  g  n  fic  de- 
clinatio  ,  erit  pars  arcus  Meridiani  horarij 
per  polos  tranfeuntis  ,  compleatur  ergo  1  g 
n  o  ,  &  quiag  n  nota  eft  ,  quia  declmacio 
pun&i  dati  ,&gb  nota  ex  fuppofico  ,  &  f 
angulus  rc6tus,quia  e  f  eft  porcio  meridiani, 
erit  b  n  notadifferencia  afcenfionis  a  quarta 
circuli  k  b  ,  igicur  tota  k  n  arcus  femidiur- 
nus.  Qnoniamg  p  parallelus  fimilis  eft  k 
n,&  in  eoreuoluicur  Sohergoquando  enim 
perueniec  ad  p.  Poifumus  etiam  fine  inuen- 
tione  arcus  orcus  amplicudinis  per  criangu- 
lum  k  m  d  ex  nocitia  g  n  cognofcere  ean- 
dem  n  b. 

Ex  his  duabus  fequitur  conuerfa  fcilicet, 
quae  data  magnicudine  diei  cuiufcunque  in 
quauis  regione  noca  erit  poli  altitudo  eiuf- 
dem  regionis. 

Propofitiocentefima  vigefima  nona. 

Data  altitudinefolis  in  quacunque  regio- 
nequacunque  die  diftanciam  folis  aMeri- 
diano  cognofcere. 

Sic  Horizon  a  b  c  aequinodlij  circulus  b 
e  d.  Meridianus  ae  c  Polus  mundiBorealis 
f  vertex ,  g ,  punctus  in  eclyptica  h  ducatur 
ex  polo  mundi  circulus  horarius  f  h  k  ad 
aequinoctij  circulum  ,  &  verticalis  circulus 
p  h  1  vfquead  HorizonCem ,  &  circulus  pa- 
rallelus  aequinootij  circulo  h  m  ,  fic  ergo  hl 


Per  115, 
Frppof. 


altitudo  folis  nota »  igitur  h  g  nota  erit  reft- 


duum  quarcae  circuli  y  &  fimiliter  h  k  nota» 
quiadeclinatio  punctk  dati  in  eclyptici  eft 
n  nota  dies ,  &  locus  folis  ex  fuppofito  ergo 
nota  f  h  reliduum  quartae  •circuli  nota  ett 
eciam  g  e  ,  quae  eft  aequalis  aUkudini  poli 
exfuppofito  ,  ergo  refiduum  quadiantisf 
g  ,  ergo  criangulus  f  g  h  notorum  laterura 
ergo  notus  angulus  f,ergo  aicus  k  e  diftan-  Propof.jf 
tialumpta  in  squinocStij  circulo  puncti  h,  ''*>•  *■ 
cui  fimilis  eft  arcus  h  m  ex  parallelo  h  m,  Dc  TrUI* 
nam  quando  k  perueniet  m  e  h  peraeniec 
in  m  ,  &  in  aequalitempore  ,  quadiuifaper 
«jirindecim  gradus,  habebimus  horas  di- 
ftantiae  folis  a  Meridie  ante  ,  vel  poft  ,  &: 
minuta  horarum  dando  quibuslibet  gradi- 
bus  quatuor  minuta  horae  ,  &  quibuslibet 
minutis  gtaduum  quati&or  fecunda  hora:  ,  & 
itahabebimus  tempus  exactilTimuui  a.  Me-  i- 
ridie  in  quacunque  regione  ,  &  in  quacun- 
que  hora  diei. 

Propofitiocentefima  trigefima. 

Data  regtonis  altitudine  ,  &  loco  lolis 
proporcione  gnomonis  tam  ad  vmbiam  re- 
ctam,quam  verfam,  Vel  etiam  in  cylindro 
determinare. 

Haec  eft  propofitio  illa  pulcherrima,quam  Com- 
tocambagibus  tradidere  antiqui  cum  iuis 
analematibus  ,  &  icioteris  ,  nec  tamen  de- 
monftrationem  ,  nec  racionem  exa&am  in- 
ftrumentorum  couftructionem  ,  qua  poife- 
mus  per  vmbras  redtas  verias  ,  &  cylindri- 
cas  fcire  ad  vnguem  ,  qualis  hora  ,  &  mi- 
nutum  ,  &  fecundum  diei  elTet"  quocunque 
anni  tempore.    1'lerunque  autem  tam  labo- 
riose  id  conati  fnnt  demonftrare  ,  vt  Itu- 
dioiosdeterruerint  ab  opere-.  res  autem  ipfa 
facillimceft.   Propofita  eigo  poli  exacta 
altitudine  foiis  in  Meridie  declinatione  ad- 
dita  vel  detracta  ,  habebis  refiduum  eius 
ad  quadratam  f  g  ,  &  fimiliter  habebis  ex- 
declinatione  nota  loci  folis  detradta  a  qua- 
drante  f  h,  &  iuxta  horam  tuam  ,  &  mi- 
nutum  multiplicatum  per  quindecim  ar- 
cum  k  e  quare  angulum  t ,  ex  quo  arcum  lo„n  Jt 
g  h  ,  quare  refiduum  h  1 5  igitur  punftum  Mont«rji) 
vmbrae  redtar  ,  vel  verla?  ipiius  gnominis  <fe r^iasf. 
advnguem,  &  ita  conftitues  horologium 
exadtillimum  fecundum  ea  ,  qux  dixi  Cor- 
rolariis  fupradictis  ,  &  quia  horizon  a  b 
c  d  fecac  aequinoctialem  in  centro  terrae 
duda  g  h  k  ,  erunt  anguli  b  h  g ,  &  k  h 
1  aequales.  Igitur  pofito  g  ortu  puncti 
eclypticae  ,  erit  g  b  ortus  amplitudono- 
ta  ,  &  ideo  angulus  b  h  g  ,  &  k  h  1  pr0p0f. 
notus ,  &  ita  extendemus  per  totum  an- piop.uj, 
num.  Gum  vero  fueric  g  eleuatus  erit,  vt  Corol.i. 
demonftratum  eft  ,  in  circulo  magnover- 
ticali  ,  ergo  angulus  fiec  in  eodem  circulo, 
quia  gnomo  eft  etiam  in  illius  fuperficie. 
Ergo  angulus  erit  a£qualis  angulo ,  quem  pCru'' 
faceret  fol ,  fi  oriretur  in  puncio  hdrizon-  " 
tis  ,  quem  fecat  circulus  verticalis  fub  ea 
altitudine  :  fed  his  eft  notus  nam  in  piiore  - 

C  1   r   rt  1  -  P«.lf.SBi 

ngura  g  n  r  elt  notus  eadem  ratione  ,  qua  £jCB)( 
f,  &  ideo  ei  oppofitus  K  h  n  ,  &  K  re- 
ctus ,  eft  enim  f  polus  b  d  ,  &  h  K  decli- 
natio  nota  ergo  K  n  ,  &  h  notae.  At  e  K, 
&  gh  fuere  notae.  Ergo  e  n  ,  &gn, 
quase  refidu^  n  I  &  n  b  notaf.  Eft  autem 

angulus 


Pcr  18 IU 


I 
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angulus  1  rettus  ,  ergo  ortus  amplitudo 


CO.TI. 


Com. 

Per7.qmmi 


Elcm. 


pun&i  1  nota  fcilicet  aicus  1  b,  ergo  in  pra> 
lenti  figura  angulus  m  h  b  ,  ergo  K  h  1, 
igituc  poterimus  ftacuere  angulos  vmbra- 
rum  ,  &c  iam  pollumus  decerminare  magni- 
cudinenv  ergo  pun&umad  vnguem  vmbrae 
quahbec  hora  ,  &c  parce  horae  fingulis  die- 
bus  in  qu.icunque  regioncdacae  alcicudinis 
poli  vcrfa  ,  &c  redkus.  In  cylindrica  autem 
eodem  modo  ficur  inuerfa  eft  enim  fpecies 
vmbracverfae  ,  nili  quod  analema  ob  obli- 
quitatem  cylindci  meitus  aptacur,  rotundum 
falicec  cum  rotundo. 

Propofitio  centefima  trigefirna  prima 

Si  lineae  alicui  dupla  alterius  adiungatur, 
eiit  proportio  duarum  ad  primam  maior, 
quam  dupli ,  cum  prima  ad  primaro  cum 
vna  adiccta. 

Sit  a  b  linea ,  «ui  adiecta  fic  b  c,  &C  rurfus 
ad  b  c  c  d  aequalis  b  c  dico  ,  quod  proportio 
a  c  ad  a  b  efl  maior  >  quam  a  d  ad  a  c  Pro- 
pottio  enim  c  d  ad  c  a  rainor  eft,quam  ad  a 
b  per  ottauam  quinti  Elementorura.  Ergo 
minoi  d  c  ad  c  a  quam  c  b  ad  a  b ,  quia  b  c 
&  c  d  func  aequales ,  ideo  aequalem  habenc 
proporcionem  ad  a  b    c  d 

a  b:igicurconiun-  |  "  '  |  j  | 
gedo  per.iS.Qumci  proporciod  aadacmi- 
nor  ,  quam  ca  ad  ab  ,  quod  erac  demon- 
ftrandum. 

Propofitio  centefimatrigeftma  fecmda. 

Si  adduaslineas ,  quarum  vna  alteri  du- 
pla  fit  eadem  linea  addacur,  eric  aggregati 
ex  minore  ,  &c  a  d  adiecta  ad  ipLam  mino- 
rem  minor  proportio  quam  aggregati  ex 
maiore,  &c  adiecta  ad  ipfam  maiorem  dupli- 
cata. 

Sint  duae  lineae  ab  ,  Sc  c  d ,  &  fit  c  d  du- 
pla  ad  a  b  ,  addatur  communis  b  e,  &  voce- 
tur  iuncta  c  d  ,  d  f  dico,  quod  proporcio  e 
aadab,  e       b  a 

eft  mi-  S  i  i 

nor  du- g       f       d  •  c 

plicataf  \  S        I  ! 

c  adc  d  ,  adiiciatur  d  f  aequalis  g  f ,  quia  er- 
go  g  d  eft  dupla  ad  f  d  ,  ideo  ad  e  b  c  d  au- 
tem  eft  dupia  ad  a  b  ,  tota  igitur  g  c  duplu 
toti  e  a,quare  vcg  c  ad  g  d  vc  e  a  ad  e  b  per- 
mutando*,  &C  per  euerfam  vt  e  a  ad  a  b,  ica 
g  c  ad  c  d  ,  vt  g  c  ad  c  d  componicur  ex  g  e 
ad  f  e  ,  &c  f  c  ad  c  d  ,  igitur  c  a  ad  c  b  com- 


ponicurex  eifdem.Propotcio  aute  g  c  ad  fe 
eft  minor  ,  quam  f  c  ad  c  d  ,  igicur  niinor 
quam  duplicata  f  c  ad  c  d,eonftat  verb  ex 
etfdem,quod  proportto  c  a  ad  a  b  maior  eft 
duphcata  g  c  ad  f  c 

Propofitio  centefima  trigefirna  tertia. 

Si  fuerintduae  quantitates ,  quarum  vna 
alteri  dupia  fit  :  mmuatur  a  minore  qua:- 
dam  quantitas  eademque  maioti  addatur, 
erit  mmoris  ad  refiduum  maior  proportio, 
quam  aggregati  ad  niaiorem  duplicata. 
Si  ver6-minori  addatur  &c  a  maiore  detra- 
hatur ,  eric  aggregaci  ad  minorem  minoc 
proporcioquam  maionsad  tefiduum  dupli- 
caca. 

Sic  a  b  c       h  d 

dupla  c  d,  1         Y   "  ' 

&c  addacur  g       a       K        1  b 
q uaedam  ad  |    '     \      ~  ]         |  ^  f 
b  a  ,  quae  fic  a  g  ,  cadem  decraharur  ex  c  d 
&C  iic  c  h  ,  dico  ,  quod  ptoporcio  e  d  ad  d 
h  maior  eft  ,  quam  dupltcata  g  b  ad  a  b ,  &c 
rurlus  ii  quaedam  ad  c  &c  minuatur  ex  a  b  vc* 
pocc  c  f  addatur  c  d  ,  &C  a  e  minuatur  cx  ab, 
erit  propoicio  f  d  ad  c  d  minor  duplicata  a  b 
ad  cr  e.  Primum  fic  refecentur  a  n  &c  k  1 
arquales  fingulae  c  h  ,  igitur  a  1  dupla  efteh 
&  a  b  fuic  duplaa  d,  c  d  igitur  vc  in  priore 
conftttutione  praecedentisabad  1  b  ,  vc  c  d 
ad  h  d  &c  a  b  ad  b  L  maior,  quam  duplicaca  a 
b  ad  b  k  vc  minor  quam  k  b  ad  b  1  ,  hoc 
enim  demonftracum  eft  in  fine ,  igitur  c  d 
ad  h  d  maior ,  quam  duplicaca  a  k  ad  k  b, 
fed  a  k  ad  k  b  maior  efi:  per  vigefimam  ter- 
ciam  ,  huiusicilicet  per  demonftrationem 
illius ,  quam  g  b  ad  b  a,  igiruc  multo  maiot 
c  d  ad  d  h,  quam  duphcata  g  b  ad  b  a^quod 
eft  primum.  _ 

Secundum'  fic  per  eadem,  ad- 
ditoenimduplo  f  c  ipfi  a  b  vt  in  " 
fecunda  figura  ,  &l  fint  a  m,&  m 
n  erit  f  d  ad  c  d,vt  n  a  ad  a  b  qua-  u  — 
re  cum  n  a  ad  ab  fit  minor  dupli-^ 
cata  per  precedentem  in  b  ad  a  b, 
&c  a  b  ad  e  b  ftt  mator,  vt  demo- 
ftratumeft  invigefimatertiahu-  E 
ius  quam  m  b  adab,eric  f  d  add  c_\_ 
c  multo  minor  dtiplicaca  a  b  ad  b  e^quod  eft 
fecundum. 


Propofitio  centefima  trigefima  quarta. 

Si  re&angulafuperficiesficcuiuspars  ter- 
tia  quadrata  fit  ,  corpus  quod  ex  latere 
quadtatae  in  refiduum  fuperficiei  conftat  ma- 
iuseftquouiscorpore  ex  eadem  fuperficies 
aliter  diuifa  conftituto. 

Sic  redtangulum  a  c  cuius  tertia  pars  c  e 
fit  quadraca  ,  dico  quod  corpus,  quod  con- 
ftac  ex  e  d  in  a  b  eft  maius  omni  corpore, 
quod  fueric  ex  latere  partis  fuperficiei  a  b 
in  reliquam  patcem.  Si  non  diuidacur  vel 
fupra  vel  infra,&  primoin  f  .-eric  aute  pro- 
portio  edaddf,  vtecadcK,&faad 
a  e  ,  vc  fuperficierum  ipfarura  per  primam 
fexti  Elementorum  ;  ac  per  praecedencem 
maior  eft  propovcio  e  dad  d  f ,  quam  a  f  ad 
a  e  ,  duplicaca  igicur  maior  eft  propordo  e  d 

ad 


/ 
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Com. 


Cora- 


ad  eam  ,  qu^  poteft  fuper  f  c  fuperficiem, 
quamf  a  ad  a  e  ,  igitur  maior ,  quam  a  k 


K 


a 


G 


ad  ab  ex  prima  fexti  Elementorum  :  igitur 
per  trigefimam  quartam  vndecimi.  Paral- 
lelipedum  ex  e  d  in  a  b  maius  eft  paralleli- 
pedo  ex  ea,  quae  poteft  in  f  c  iuperficiem 
in  ipfam  fuperficiem  a  k.  Si  ver6  diuifio 
facta  fuerit  in  g ,  conftat  ex  praecedenci, 
quod  minor  eft  proportio  g  e  ad  e  d,  quam 
fit  duplicata  eaadadag,  eam  igicur  mi- 
nor  proportio  eius  linea?  ,  quae  poteft  in  g 
e  fuperficiem  ad  e  d  quam  a  b  ad  a  h  igitur 
parallelipedum  ex  ed  in  a  b  eft  maius  paral- 
lelipedo  ex  ea  ,  quae  poteft  g  c  in  a  h  cum 
fit  a  b  ad  a  h  ,  vc  diclum  eft  ,  velut  a  e 
ada  g. 

Manifeftumeft  autem,  quod  taleeorpus 
eft  seqnale  duplo  cubi  lateris  partis  tertia; 
quadrata?. 

Propofitio  centefirna  trigefima  qninta. 

Si  linea  in  duas  partes  ,  quarum  vna  fit 
aiten  dupla,diuidatur  ent,quod  ritex  certia 
parte  ln  quadratirm  relidui  parallelipedum 
maiusomni  parallelipedo,quod  ex  diuifione 
eiuldem  linece  creari  poffit. 

Sit  a  c  dupla  b  c ,  &c  fit  quadratum  ad  ip- 
fius  ac  ,  dico  parallelipedum  ex  b  c  ln  a  d 
maius  elle  quouis  alio  cx  diuifione  line»  a 


b  fimiliter  creato.  Secetur  primo  ine,  & 
fiat  quadratum  a  f ,  eritque  per  vigefimam 
quintam.  Huius  proportio  c  b  ad  b  c  ma- 
ior  duplicata  a  e  ad  a  c  ,  quare  maior,  quam 
afadad  per  v>gefimam  fexti  Elemento- 
rum  ,  igitur  per  trigefimam  quartam  vnde- 
cimi ,  Parallelipedum  ex  b  c  in  a  d  maius 
eft  parallelipedo  e  b  in  a  f,  quod  eft  demon- 
ftrandum.  Si  vero  diuifio  cadac  in  g  ,  fiac 
quadracnm  ah,&  erit  per  vigefimam  ter- 
tiam  huius  proportio  g  c  ad  c  b  rpinor, 
quam  duplicata  c  a  ad  a  g  :  igitur  minor, 
quam  ad  ad  a  h,  igitur  per  eandcm  paralle- 
lipedum  ex  c  b  in  a  d  maius  eft  parallelipedo 
«xgbinah. 


Ex  hocliquet  quod  parallelipedumillud  Com, 
ent  quadruplumcubo  minoris  partiSj  &c  di- 
lnidiur»  cubi  maioris. 

Propofitio  cemejima  trigefrnafexta. 

Denominationes  in  infinitum  exten- 
dere. 

Inquic  Euclides,fi  fuerint  quotlibetquan-  com. 
titates  ab  vno  m  coritinua  proportione,  erit  Lb.y.  Pioo 
tertius  numerus  quadratus ,  &c  omncs  alij  pof-  !• 
fequentes  vno  mcermitVo.  Tertia  igitur  in 
comparatione  ad  fecundam  etiam  ,  quod 
nop  fit  numerus  ,  eft  quadrarum  :  eft  enira 
tertia  ab  vno  quadiatum  ieeuudae ,  qua:  eft 
proportio.  Detra£to  igitur  vno  omnes  qua- 
titaces  loco  pari  funt  quadratae;  vc  lcias  eigo 
cuiusiunt  quadratae  diuide  per  medium  ,  &c 
erit  quadratum  illius  -  ergo  quadrageuma 
erit  quadracum  vigefima;  ,  &c  vigefimade- 
cimae ,  &c  decima  quinta:,  &c  vigelima  lexta 
tercias  decimae ,  &c  lta  de  aliis.  Iuxta  hoc 
dicemus ,  quod  fecunda  erit  quadratum,  &c 
quarta  quadraium  quadrati ,  &c  o£taua  qua- 
dratum  quadtati  quadrati.  Ec  fexta  dicima 
quadquadquadquad.  &c  ita  crjgefima  fe- 
cunda  quadquadquadquadquad.    Quod  au- 
tem  quad.  eft  quarta  in  ordine  ,  idto  &c 
odlaua  &c  duodeoma  &c  decima  fexta,  &c  nc 
de  aliis  funt  quadraca  quadrati  ,  &c  ficuc 
quarta  eft  quadratum  quadrati  prima:,  ua 
octaua  fecunda;  ,  &c    duodecima  certiae, 
&c  fexcadecima  quanas ,  &c  vigefimaquin- 
tse  ,  &c  ita  femper  diuidendo   per  qua- 
tuor. 

Secunda  regula  dicebat  ibidem  Euclides,  ^y-  'l0, 
fi  fuerint  quotlibec  quantitaces-ab  vno  in 
concinua  propordone  quattus  ,  ab  vno  eric 
cubus  fupple  fecundae,  &c  ita  duobus  fempec 
intermiliis ,  vno  lgiurr  ipfo  reUcco  quohbet 
loco  ternario,  vt  tertia  ,  fexta,nona,duode- 
cima  funt  cubij&  cubi  eiiis  quantitatis,  quse 
exit  diuifo  numero  per  tna,velut  terda  pri- 
mae,  fexta  fecurida;,  nonatercije  duodecima 
quartae  :  &c  ita  tertiaericcubus  nonacubus 
cubi,&  vigefima  feptima  cubus  cubi  cubi 
icilicet  pnmae.  Et  trigefima  nona  eft  cubus 
terciae  decimae. 

Tertia  regulaquarta  quantitas,  vtvifum 
eft ,  eft  quadquad.  Et  quinta  eft  relatum 
ptimum  ,  quia  5  eft  nurnerus  primus ,  &  7 
eft  relatum  fecundum,quia  eft  iecundus  nu- 
merus  primus :  &c  vndecima  tertium  &c  tei- 
tiadecima  quartum:&  decima  feptima  quin- 
tum  :  Sc  decima  nona  fextum  :  &c  vigelima 
tertia  feptimum  &c  vigefima  quinta ,  quia 
eft  primus  numertis  praecerquam  ad  quin- 
ram ,  ideo  eft  relacum  quintae ,  quas  eft  re- 
latum  primum  prirnae  ,  omnesergo  numcri 
primi  func  relata,  alij  omnes  funtex  natnra. 
cubi  vel  quadrati.  Sed  relata  funt  inter  fe 
omnia  diueriorum  generu  nifi  vigefimum 
quintum  ,  quod  eft  reiatum  primum  primi 
relati ,  &  quadragefimum  nonum  eft  rela- 
cum  fecundum  relati  fecundi-  Et  ite  cente- 
fimum  vigefimum  primum  eft  relatum  ter- 
tiumtercij  relaci.reliqua,  vtdixi,media  intec 
haec  funt  fui  generis. 

Quarta  regula  propofita  quantitateab 
vno  in  continua  propoidone »  fi  vis  feire 

cuius 
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cuius  naturx  fit  decracto  vno  confidera  ,  an 
poflic  diaidi  ,  per  duo  ,  eft  quadracum  me- 
dtccacis,  &  ita  proccdes  diuidendo  vfque  ad 
numerum  primum  ,  qui  vel  eft  2  ,  &  erit 
exgeneie  quad  quad.  vel  5,  &  eric  ex  gene- 
re  quadracorum  cuborum  ,  &c  hmilicer  h 
lit  9,ericex  generequadratorum  cubi  cubi. 
Ec  fi  proueuiac  alius  numerus  ptimus  ,  vc 
5,  7.  1 1.  1  j.eric  quadracum  relati  iliius  or- 
dinis.  Et  fi  non  poteft  diuidi  numerus  quan- 
titatum  per  2  vide,  fi  poflit  diuidi  per  3, 
tunc  erit  cubus  illius  quantitatis ,  cV  fi  illa 
quantitas ,  quae  prouenit  ex  diuihonc:  fuerit 
3,vel  potueritdiuidi  pet  3  ,  eric  cubus ,  vel 
cubus  cubi ,  &c  ita  deinceps.  Si  vero  fit  alius 
numerus  pnmus  >  vt  5.  7.  1  1.  erit  cubus  re- 
lati.  Et  ita  ti  non  polEt  diuidi  per  2  ,  nec 
per  3.  erit  ex  genefce  relati.  Et  tunc  fi  pol- 
fitdiuidi  pec  alium  numerum  ?  vt  35.  erit 
relatum  ex  eo!genere.  Vcpote  trigehmaquin- 
ta  quantitas  eft  relatum  fecundum  relari 
priirfi ,  feu  relacum  primum  relati  fccundi. 
Nam  quoties  cjuaniicas  poceft  diuidi  per 
duos  numeros,dicetur  fub  vtroquc  vtciflim, 
vtduodecima  poceftdiuidi  per  4.,&  3 .  id^b 
dicetur  cubus quadquad.  velqua.lquad.  cub. 
&  per  1.  &  6.  &c  dicetur  quadratum  cubi 
quadrati  ,  &c  quadratum  cubicum  quadrati 
ipfius  proportionis ,  ad  quam  omnia  referri 
debent. 

Quintaregula  ex  praecedenti  pendet  ,  & 
eft ,  quod  denominationes  ,  &  proportio- 
nes  vicillim  commutantur  :  velut  256,  eft 
quad  quadquad  ,  &c  inter  quadquadquad, 
&C  auadquad  funt  quatuor  termini  ipfo 
computato ,  &c  inter  quadquad  ,  &  quod 
vifi  duo  ,  ergo  quadquadquad  continet 
plures  proporuones  ,  &  proportiones 
duplicatae  non  conftituuntquad  :  nam  64. 
continet  duas  duplas  ad  16.  non  tamen 
eft  quadratum  16',  ideo  oportet  diligenter 
animadusrcere. 

.Sexta  regula  ftmiliterex  di&is  pendet,  &c 
eft,qu6d  gratiaexempli  telacum  primumco- 
paratu  ad  primu  terminu  eft  lexca  quantitas, 
cum  aute  coparatur  ad  remjam  praefupponic 
proportionem.  Exemplum  relatum  primum 
proportionis  ~.  eft  &  eft  aliquanto 

maiot  fexquiquarta  ,  &c  fi  colligas  terminos 
too.  105.  110— .115^.  121— 6-»  i*7n«v 
Tu  vides  qu6d  funt  fex  termini  in  vtraque 
computando  primum  ,fed  in  §£.  funt  duo 
termini  ,  &C  in  quadrato  tres ,  &  in  qua- 
drato  quadrati  per  praxedentem  ,  addunrur, 
duo  &  vltimus  fciiicet  fextus  fic  ex  relato 


Ariih. 


Rattonem  numcrorum  ex  progreffione  Com- 

Hi  jtnse  lti* 

declarare, 

Micbael  Stifelius  rationem  pulcherrimam 
tradiditad  inuentionem  numerorum  ,  qui 
vocancur  multiplicandi  ,  &  componicur 
hoc  modo.  Ex  prima  coroponicur  i.&  2. 
faciunt  3.  i.  2.  3.  faciunr  b.l.  2,  3.  4.  fa- 
ciunt  10.  &ita  prima  tabula  conftttuit  fe- 
cundam  redfca  ferie  numerorum  iuu&is 


I 

2 

3 

4 

5 

6 

7 

8 

I  ! 

2 

i 

3 

4 

6 

5 

IO 

10 

6 

'5 

20 

1  7 
8 

21 

28 

35 

i6 

35 
7° 

9 

36 

84 

1  26 

1  0 

4J 

1 20 

2 1 0 

_ 

JJS 

1 1 

55 

I6j 

33° 

462 

462 

i  2 

66 

220 

4?  5 

792 

fcj'4 

i7r<5 

ffS 

78 

286 

7«5 

,1297 

171  0 

J4 

9l 

264 

I  OOi 

2  00  2 

3003 

343^ 

i 

J5 

105 

4<5 

1365 

3003 

,ooy 

,6435 

£435 

t6 

1  20 

5  60 

l!i  20 

4368 

8008 

1 144.0 

1  2870 

'7 

6(Jo 

2380 

6i88 

12376. 

19448 

24310 

omnibus  ab  vno.   Tertia  fic  ex  fecunda  8c 
tertia ,  primo  atTumitur  10.  in  tertio  ,  vt 
in  fecunda  ,  &c  ex  10.  fecundae  ,  &c  iot 
tertiaE  fit  20.  &  15.  fecunda:  ,  &  20.  ter- 
tiae  fit  3$.&ex  ii.  fecunia?  ,  &  3  5-ter- 
tias:  fit  5  6.  6c  ex  z8.  &  j(>.  fit  5>4-  Et 
quanta  fit  ex  tertta  ,  &c  ex  leipfa  ,  primum 
alfumendo  3  y.  ex  tema  ,  dc  ponitur  pro- 
primo  numero  quartse  ,  &  ex  35.  tertis» 
&  3  s.quartaj  fit7o.  numerus  fecundae quar- 
tae:  &  ita  ex  56.  &  70.  fit  116.&C  ex$j.£c 
1 16. z  10.&  itaquinta  ex  quarta  &c  fetpia,& 
ftc  in  tnfinitum. 

Regula  er^o  eft  ,  quod  binarius  feruic 
R  quadratae  ,  &  quia  nihil  eft  in  eius  di- 
rec\o  ,  folus  iple  leruiet  &  quadratae.  Ter- 
narius  autem  cubtcae  ,  6c  quia  in  cius 
direclo  eft  alcer  ternarius  ,  ille  etiam 
feruiet  R  cubicae.  Qiiatemarius  autem 
feruiet  quadraco  quadrati  ,  &  fenanus, 
qui  eft  in  illius  direito.  Ergo  quina- 
rius  feruiet  r  relata  prima:,&duo  fequen- 
tes  numeti  fcilicec  10.  &  10  ,  &  eo- 
dem  modo  fenarius  numeri  duo  feqnen- 


tes    15.  &  zo.  feruient  cubo  quadrad, 
ipfo.  Ergo  vltra  proporcionem  funt  tantum     Sc  ita  etiam  feptenarius  cum  tribus  le- 

quentibusnumeris  21.  $<.&c  35.  feruienc 


quatuor  termtni. 

Septima  regula  ad  effugiendum  om- 
nes  errores  tu  fcis  ,  quod  4096.  quadra- 
tumt54-  eft  fextus  a  64.  ad  quem  habec 
proporcionem  quadrati  .  &c  64.  eft  ftmi- 
liter  lexeusab  vno  illo  fcilicet  non  compu- 
tato,  &  ita  64.  habet  rationem  vnius,  &c  li- 
ceccompatetur  ad  2.rem&  fit  fextus  ab  eo, 
eo  cofnputaco.^opcJautema  (?4.fitfeptimus 


rel.  fecundi  radici 
finicum. 


&c  itadeinceps  in  in- 
Fropoftio  centeftma,  trigejima  o£tautu 


Modos  vfus  horum  numerorum  de- 
clarare. 

In  quouisnumero  denominationis  opor-  (?offl. 


tamen  non  eft  eadem  ratio  ,  quia  6 4.  non  eft  tet  tot  addere  o  ,  quotus  eft  ordo  ,  &  facere 
quadratum  1.  tot  "umeros  fequentes  ,  quotuseft  ordo  ,  &C 

'  femper  minuere  viiam  o  ,  velut  quia 
quadrata  eft  prima  ad  2.  addemus  o  ,  &C 
fiet  20.  nec  alium   qusremus  numerum, 

Tom.lK  YY  Sed 


5  5  o       Propofitio  1 3  9  &  1 40. 


Com, 


Sed  quia  cubica  eft  fecundo  loco  ,  habebit 
prima  noca  00.  &  fiet  500.  &  fecundum  3. 
vnamo,&  fiet  30.  &  in  qnadrato  quadrati 
addemus  000.  primo  ,  &  00.  fecundo,&  o. 
tertio ,  &  ita  habebimus  4000.  600.40, 
fed  quia  in  tabula  non  eft  4.  vltiroum  ad- 
demus  fimilem  pnmo  temper.In  relato  pri- 
mo,  ergohabebimus  50000.  1 0000,1000. 
f  o.  &  in  cubo  quadrati  600000.  1 5  0000. 
20000.1500.  60.  Manifeftum  eft ,  qood 
his  vice  verfa  aftumpfimus  1 5.  &  6.  fimi- 
les  prioribus  addedo  femper  vc  dixi  o.minus, 
donec  ad  vnam  peruenent.  Et  ita  in  relato 
fecundo  7000000.1 100000.3-50000.  j  5  000. 
2 1 00.70.  &  ita  demceps. 

JPropofitio  centejima  trigefima  nona, 

Radices  omnes  a  ptopofitis  numeris  ex- 
trahere. 

Propofitis  quibufuis  numeris  vtpote 
5>  16 15  283  z.  volo  detrahere  iji  relatam 
primam  ,  primum  habebo  in  tabula  de- 
fcripta  relata  prima  numerorum  fimplicium 
vfque  ad  10,  velut  in  exemplo.  Deinde 


1  i 


2.  5. 


H » '*4 ?•  I024. J  iiJ-7776.1 6807.}  17*8  5,044,. 


fnbfcribam  punclum 
lub  prima  nota  a  dex 
tra,  &  quia  eft  quarta 
in  ordine  hoc ,  feu 
quintadenominatio  fe 
cundum  noftrum,oaiit- 
tam  quatuoi  notasinter 
medias ,  &  fubfcribarn 
pnnftum  aliud  , 
&  ita  facerem  fi 


916132831 
7776 

1s. 


1  38532832 
64800000 
.1. 


6   50 

— ■  1000 

_nrv  i  .1  ll<?' — '10000 

eiFencplures  qua  l2^_JOOOO 
decem  nota; :  re- 


^  4800 

8  288000 
4  8640000 

5  i 


linquitur  ergo  ad  pun&um  I  j  3  8  s  i  2, S 

priuvum  a  fimftra  9161  ,euius  -  — —  2 

quarro^i.  relatam  primam  in  tabula ,  quam 
inucnioelfe  6.  nam  777<5.eius  relatum  pri- 
mum  eft  proximius  ex  minoribus  ad  91  6  r. 
detraho  igitur  7776.  ex  numero  propofitio 
relinquitur.  Deinde  pono  6.  &  quadratum 
eius  ,  &  cub.   &   quadratum  quadrati, 
quia  ,  vt  dixi  ,  eft  quarta  denominatio 
apud  illum  ,  &  e  rcgione  numeros  praece, 
aentes  inuentos  relati  primi  ex  prjecedenti 
propofitione  :  &  duco  fingulos  cum  luis 
collateralibus  ,  vt  vides  etiam  in  figura, 
&  cum  vltimo  prbdu&o,fcilicet  64800000. 
diuido  138552832.  exiti.huius  accipio 
omnes  numeros  ad  relatum  primum  vfque 
vtvides,&  pono  minoresc  regione  maio- 
rum  ,  vtpote  2.  e  regione  1 15)6  &  joooo. 
&  4.  e  regione   216.  &  10000.  &  8. 
eregione^g.  &   10000.  &   \6  h  re- 
gione  6.   &  50.  &  duco  6.  in  50.  fit 
300.  duco  in  16  fit  4800.  duco  36.  jn 
1000.   fit   36000.  duco  36.  in  JB'.  fit 
288000.  duco  etiam   216.  in  10000. 
&  fit   2160000.  &  duco  hos  per  4. 


fit  86400000.  duco  rurfus  1 25*6.  in 
50000.  ht  64800000.  duco  in  2.  fit 
ii5)6oo©oo.  Demum  addo  32.  rela- 
tum  pnmum-2.  &  fit  fumma  omnimn 
138^52852.  &  ita  habemns  radicem 
relatam  primam  dicti  numeii  eile  '  61. 
Ec  fi  numerus  pioduCtus  fuillet  maiot 
opcrtuiflet  accipereiproximo  mmotem.  ln- 
de  per  regqlam  fequentem  addeic  minu- 
tias. 

Propofitio  centefimaqua&aiefima, 

Rdices  per  numeros   fractos  deternii- 
mre. 

Duplcx  eft  modns ,  vt  etiam  docui  in  ari- 
thmeticis ,  icilicet  vt  pro  radice  quadrata 
addatur  duo  o.  &  pro  cubatria,  &  pro  qua- 
drata  quadrata  quatucr,  &  pro  relata  prima 
quinque,&  ita  deinceps,&  prse  decimis  fe- 
mel  ,  procentefimis  bis,pro  millefimis  tcr, 
pro  miiliaribus  feu  paitibus  earum  quatet, 
pro  eemefinus  millefimis  quincuies  pro 
millefimis  millefimarum  fexies,  &  itadein- 
cf  ps  deinde  per  praecedentem  detrahere  ra- 
dicem  ,  &  erit  valde  cxa£ta.  Exemplo 
non  vtar  ,  nifi  qu6d  fi  velles  radicem  rela- 
tam  16.  ad  millefimas,  accipies  radieem 
relatam  numeri  a  latere  propofiu  ,  &  iude 
aliis  1  600000.  00000.  00000.  &  fi  velles 
$t  cub.  5—.  per  miUefimas.,  primo  addes  ter 
000.  &  fiec  3000000000.  inde  fume  -= 
1000000000.  qui  eft  200000000,  &  adde 
ad  5000000000.  fit  1500000000.  &  hoc 
quia  vnurn  referc  numerum  looooooooo.ex 
fuppofito  &  ~.  eft  -~.  vnius. 

Secundus  modus  eft  vt  accipias  proxi* 
me  n?aiorem. ,  &  muhiphca  in  le,  &  decra- 
he  numerum  propo'iTtnm ,  &  refiduum  di- 
uide  per  duplum  radicis  primo  imientE ,  fi 
fuerit  qtiadrata  ,  &  per  triplum  quadrati 
eiufdem  fi  fuerit  cubica,&  per  quadruplum 
cubi ,  fi  fuevit  quadrata  quadrata  ,  &  pec 
quincuplum  quadiati  quadtati ,  ck:  quod 
exitdetrahes  ex  pviorc  radice,&  rurfus  quod 
relinquitur ,  muUiplica  in  fe,  &  eodem  mo- 
do  agendo  quod  fupereft  a  numero  propofi- 
to  ,  diuide  per  dupium  radicis  piioris ,  h  (it 
radix  quadrata ,  vel  per  triplum  quadratifi 
fit  cubica  ,  &  quod  exit  rurfus  detrahe ,  & 
ita  agendo,  perueniesad  exaclifTimam  radi- 
cem  .  Exemplum  volo  radicem  qtudiatam 
5.  proximamaior  eft  3.  quadratum  9-diffe- 
rencia  4.  diuide  pei  6  duplum  ^.exit-f. 
detrahe  ex  3 .  fit  2-f .  quadratum  eft  f.quod 
eft  $~.  rurfus  diuido  X.  difTerentiam  f±,& 
5.  per  4-f .  duplum  radicis primaz  exit  ^.de- 
trahe  ex  ij.  relinquitur  i^r.radix  fatispro- 
pinquajiiam  eius  qiiadratnmeft  ^^.incu- 
bica  fimiliter  voio  ^  cu.  5.  proxima  maior 
eft  2  .  cubus  8.  differentia  5.  diuide  pertri- 
plum  quadrati  2.  quod  eft  i  2,  cxit  ~.  de- 
trahecx  x«fa  ij-.  cuius  cubns  eft  ^diffe- 
rentia  eft  ~.  diuide  per  criplum  quadratn^-. 
quodeft        exit^-.  detrahe  ft  ii-.re- 
linquuntur  i~cuius  cubus  eft  5^±, 
ItadiuideshuncexcefTum  fi  placet  pertrX 
P^um  quadrati  i~.  &  eft  ferme  9.  exit 
fllffr'^^1  detv^lQ  ex  tIt-  lelinquuntur. 

Tcn/us 


Propofitio 


$1* 


Tertiusmodas  eft  fubtilior  ,  tu  fcis  quod 
duodecima  denominatio  eft  quadrata  textaj, 
&  quadrata  quad.  certiat  ,  8c  caba  quarti, 
quacta  aucem  elt  inter  tertiam  8c  fextam  fe- 
cunda  quantitas  in  continua  propoctione: 
eigo  muenta  y.  numeri  propofici  8c  radi- 
cis  inuenta»  reducam  ad  vnam  denominatio- 
nem  ,  8c  inter  numeratores  coiiocabo  duas 
quantitates ,  quodfacile  eric  Lenfim  proce- 
il  ndo,5c  habebo  cu.  quaefitam  ,  fcilicec 
minorem  exduabus  intermediis.Et  fimiliter 
pro  relara  prima,  capiamfexagintadenomi- 
>  nationes ,  &  tcis,  quod  quintadecima  eft 
fexagelimaE,&;  dccima  eft  ijicu.  fexage- 
fimx,&  duodecima  relata  primafexagefi- 
mae  per  eandcm  inuenta  ,  ergo  numeri 
propoiui  tanquam  ille  fit  fexagefima  deno- 
minatio,  inueniam  illius  radicis  inuentae 
quadratam  ,  8c  cubicam,quia  duodecima 
quantitas  quas  clt  relata  prima  numeri 
eftiecunda  ,  quatuor  intermediarum  in- 
terponam  inter  iu  quadratum  ,  &  cu- 
bicam  quadtatam  quatuor  numeros  iil 
continua  proportione  j  8c  fecundus  ex  mi- 
noribuseritBi  relataprimanumeri  propofiti 
Exemplum  eubicse  volo  fy.  cum  5  habui 
quadratam  eius  1  fed  volo  proximiorem 
diuidendo  per  4.  quod  ett  ferme  du- 
plum  1  ~.  exuc  decraho  ex  %  relin- 
quitur  vatde  proxima  5.1  l~r  huius  igi- 
tur  radix  quadrata  ,  primo  inuenta  eft  1  7-. 
fecunda  proximior  eft  1  —.  reduco  ad  ean- 
dem  dendHrinationem  fient  ~.  1  5c 
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l  fj-.mter  3944,  8c  1625  ,  inueniemus 
duos  numeros  in  continua  proporcione ,  vt 
vides ,  &  erit'  fecunda  quantitas  ^7>quod 
eftjfy-proximumad  1  -7 ,( 
1^  cubici.  f,  nzm  eius  cti-j  2625  3  944 
buseft  5.£?.at  cxafl:ifli-[ 
ma  eft  ergo  i  vt  liquet.  Pro  relata  pri- 
ma  ergo  ponaums,vt  velim  ty.  relata  prima 
15.  accipio  5^15.  cuius  &  eft  :  vt  vifam 
eft>  *"St-  Gmiliter  Rcu.  5.  fuic  i~.  igkur 
i'-ducam  ad  vnam  denominacionem  ,  8c  in- 
ueniam  quatuor  numecos  jfl  continua  pro- 
portione  inter  illos ,  8c  fecundus  poft  mi- 
nimu  ex  iliis  erit  R  relata  prima  propinquif- 
fimai  y.  Quomodo  ver6  inveniantur  facil- 
limc  illi  termini,  docui  in  fexto  Iibro  operis 
perfe&i. 

Quarta  regula  eft  vtilibr,licet  minus  vi- 
deatur  nobilis,&  eft  fudata  in  hocquodfi  a 
blit  maior  c  &  eis  addatur  b  e,8c  d  f  asqua- 
les  dico,  quod  erit  minor  proportioa  c  ad  c 
£>  quara  a  b  adc  d,&  ex  confequenti  per  via" 
fracli  maior  pars  vnius  eritc  fipfius  ae, 
quam  c  d  ipfius  a  f  ex  Euelide.  Dico  ergo 
quod  thaiot  eft  proportio  a  b  ad  c  d,  quam 

i.PropoC  \     r     c  /1  1 

quintiElon  ^  ad  e  f    fiat  d  g  ad 

Pct  iS.       quam  iit  b  c  vt  ab  ad      A  b  e 

quintiBlcm  ed,  ericque  ae  ad  c  g     |  1  1 

vt  abadcd,minor  au- 

te  eft  a  e  ad  c  f,  qnam      j  — 1  —  | — \ 

adc  g,igitur  minor  a  e  c  d  g  f 
ad  c  f  quam  a  b  ad  c  d 
quod  fuic  propofitum.  Similiter  fi  fuerint 
dua:  quanticates ,  ab  &  c  d  ,  quarum  ab  ffc 
maior  e,c  d  autem  eade  e  minor,dico,  quod 
dimidium  aggregati  a  b  8c  c  d  maiorem  ha- 
bebit  pvoportionem  ad  e  ,  quam  c  d  5c  mi- 
Tom.  I V* 
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nor ,  nam  iuncta  b  f  a?quali  <i  e  ad  a  biita  vt 
f  g  fic  dimidium  totius  a  f,  quia  ergo  f  g  eft 
dimidium  f  a  &  f  b  eft  minor  dimidio  f  a 
cum  fic  mirtor  b  a  8c  li- 
militer  f  g  eft  minor  ab, 
quia  a  b  eft  maiordimi- 
dio  a  f,quia  eft  maior  b 
f,ergo  proportio  g  f  ad 
c  eft  maior  quam  b  f  ad 
e,  ita  quam  c  d  ad  es&: 
minor  quam  a  badei 
quod  fuit  propofitu.Quo  «ifo  volo  %  1  oocf.  ^k^uin~ 
quadratam  ,  &c  quod  de  quadrata  dico,dico 
etiam  de  aliis  radicibus  &c  erit  ex  iecunda 
regula  harum  3 1  quadiatum  erk  1000 
^.Iuxta  eigo  prima  parcem  regulae^  1^7. 
eric  minus,  &c  in  veritate  in  eo  ,  quod  fic 
ducendo  ,  vc  vides  ,  &  hoc  eft  proximum 
ad-~,  muhiplico  igitur 
dupium   3  i|f,  quod  eft 


fer 


mc 


fient 
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hoc  modo,  diuide  j844.per  ido.exit  14^. 
diuide  1  5  n.  per  14.  exit  6  3-^-.  habes  igi- 
tur  quodpi-.funt  -^-.fgitai  detrado—- 
ex  -Mf.  nihil  relinquitur ,  !k  eric  ^  exacli 
valde  1000.  hoc^i^.  cuiu,  quadratum 
i  ooo^J-p.vides  breuitatem  ,  &  propinqui- 
tatem  in  producto  dirTerentia  eft  aut 
parum  maius  qaod  ad  radicem  comparatum 
cum  debeat  diuidi  per  duplu  eius  erit  pauld 
maius—— .  Vnde  facilior  eft,  &  breuior 
hxc  via  quam  pet  oc.  additus.Rurfus  vold 
aliquid  adimere  &  cum  propinquitate  iti 
facio.Confidero  quod  3  i^f.eft  maius 
radicediuido  6  joo.per  ^z.exit  103  .ferme, 
neque  enim  curo  in  hoc  fra<ftiones:  muki- 
plico  ergo  ioj.inff.  &  habeof^^-.  hicde- 
nominator  eft  proxittius  (5300.  aufero  ergo 
1  ex  3  $>i4.habebo  valde  proximam  r  100O0 
3  i-f1^-.  cuius  quadratum  eft  1000.  mi- 
nus— ^.hoc  vt  dixi  diuifum  fter  duplum  R 
quodeft  ^3.  eft  otnnino  infenfile  inra- 
dice 

Qginta  regula  eft  omnium  pulcherti" 
ma  ,  &c  eft  communis  omnibus  Sc  fractis  8c 
iiitegris  &  omnibus  generibus  .radicum, 
8c  fit  exemplum .  volo  R  radicis  fuprafcri- 
pte  fcilicet  3  i^f  -  multiplico  3  1.  in  6  z  8  3. 
8c  fit  1  94793.  cuiaddo  391  ^.fit  1  98,^8^, 
manifcftum  eft  igitur  ,  quod  xqui- 
uilet  3  iffgf*'  boc  fado  ,  quod  eit  commu- 
ne  oranibus  radicibus  excrahendis  pro  radi- 
ce  quadrata ,  multiplicabo  numeratorem, 
qui  eft  194686.  per  denominatorem  i 
quieft6i$3.  &  fi  voluero  radicem  cubi- 
cam  ,  multiplicabo  eundem  numeracorem 
per  quadratum  denominatoris  ,  8c  fi  vo- 
luero  radicem  radicis  ,  multiplicabo  pec 
cubum  ,  multiplicabo  per  quadtatum  qua- 
dratum^zS^.  8c  ita  de  aliis  vnadiminu- 
tibne  mindre ,  8c  eius  qui  prouenir  numeri 
Hifuprapofira  denominatori  eritR  eiufrno- 
di  ,  quam  fufcepifti  ,  velut  in  exemplo 

fuic  numerus  *luia  etg°  vo^°  R  <lua(1' 
multiplico  198686.  in  6183  ,  &  fit 
ii48344i38.huiusaccipio  Rquad.  quse 
eft  $5332.  haec  autem  eft  d»uidenda  pec 
6i83.&exeunt  57!^.  ecce  vides  radicem? 

Y  y    2  exa^aat 
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exa&am  admodura  »  8c  faeilem.  Volo  rur- 
fus  Vf,  quadrar.  5~f  ~— .  mukiplico  11  $  66. 
per  5.  &  fit  6  28 30.  cui  addo  $917.  &  iit 
66747.  cuifuppono  1 1566.  denominato- 
rem  ,  fient  ergo  ff^Jf-.  manifeftum  eft 
igitur  qu6d  hoc  ajquiualet  57?^-.  fi  igkur 
multiplicarem  denominatorem  per  denomi- 
natorem  &  numeratorem  ,  quod  proueni- 
ret  ,eflet  aequale  eidem  numero  ,  ergo 
eius  eflet  eadem  cum  31.  prioris  >  fed  de- 
nominatoris  eflet  prior  numerus  ,  ergo  luf- 
ficiet  extrahere  qi.  producti  ex  denominato- 
re  numeratorem ,  8c  ita  produ£tum  erit  ex 
denominatore in  numeratore  838742802, 
cuius^t.  eft  28961.  haec  igitur  dmifa  per 
1 2566.  oftendit  $t  2^^—.  Io  hac  autem 
quadrata  eft  alius  modus  fine  multiplicatio- 
ne,fed  non  eft  communis  aliis,  vbi  ftatueris 
denominatorem  pro  denominatore  fy.  vt- 
pote   2  5  66.  &c  numeratorem  66747,con- 
ftitues  medium  fenfim  augendo. 

Rurfus  volo  jelacam  z-$wT'  reduco 
ad  denominatorem  ,  &  fit  vt  prius 
duco  igitur  1  25JS6.  ad  quad.  quad.  fed  fuf- 
ficiet  in  hoc  cafu  deducere  ad  minores  de- 
nominationes ,  vtpoce  diuide  289-61.  per 
12566".  exic  27———.  mukiplico  per  566.fit 
no4^-|6— .  hocdetrahe  ex  28961.  ha- 
bebis  7~Hf-«  diuidi  igitur  per  1000  habe- 
bis  12.  &  27.  at  Tif-.  funt-f-  igkur 
habes  1  2.  pro  denominatore ,  &  27.7~.pro 
numeratore ,  quare  erunt  numeri  |f— .  eric 
ergo  per  hanc  regulam  ,  vt  ducas  84. 
ad  quad.  quadrati  ,  &  fit  49787156, 
duc  in  195.  fit  9708491520.  cuius 
relata  prima  eft  9  9.  igitur  r.  relata  pri- 
ma  ^f^? eft  *ii  Pailo  maior  ,  id  eft  i|§. 
Et  nota  quod  fi  denominator  haberee  fy. 
illius  generis  ,  quam  quaeris  ,  fufficeret  in- 
uenire  radicem  eiufdem  generis  abfque  alia 
numeforum  mukiplicatione. 

Tropofitio  centefima  quadragefima 
frima, 

Numeros  fra£toSad  minoresin  eadem 
Com.         proportione  valde  propinqua  deducere. 

Cum  plerumque  numeri  fradfci  habeantur 
,  per  radices  ,  vt  aliquando  maiores  fint ,  auc 

minores  eo  fic ,  vt  poffint  reduci  ad  mino- 
res  numeros ,  vt  melius  intelligi  poffint  &c 
faciliustradtari ,  &  cum  hoc  (kexactior  illa 
pars,exemplum  ergo  habeo  2  ,  quem 
volocerta  rationeadminores  diuifiones  de- 
ducere.  Deduco  primo  totum  ad  fra&iones 
ducendo  2  in  1  2566  ,  &  addendo  3829, 
&  fit  z~~~  ,  multiplico  12566  per  9.  quia 
propouio  vnius  ad  alterum  eft  ferme  ,  vt  9 
ad  4,&  fit  1  r  3 o94,multiplico  4  in  28961 
fit  1  1 5  844^0^  igitur  eft  maius,igitur  pro- 
portio  189 61  ad  12566  eft  maiorquam  9 
ad  4  ,  detrahoigitur  12566  ex  2896  i/re- 
iinquitur  16395  >  detraho  1 13094  ex 
1 15  844  ,  relinquitur  2750  ,  diuido  2750 
per  16395  exlE  M  ac^°  2*  denominatori 
fit  quod  eft  ~r,  nam  iftae  additiones  par- 
uae  praeter  quod  parum  variant  quantitatem 
etiam  dum  ad  examen  reducuntur,nihilim- 
pediunt,  datrahe  igitur  ^a-f.  &  ducendo 
per  6.&c  detrahendo  ~.  ducoigkur  primos 


numeros  fcilicet  ~~6,  mutuo  in  77.  fiunt 
665  998.  &  666 107. ita  vides,  quod  pro- 
portio  5  3.  ad  23.  eft  paulo  minor ,  quam 
28961.  ad  12566.  &  sequiualent  —.  <5c 
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Propofitiocentefima  quadragefima 
jecnnda, 

Denominationum  incrementa  ex  ex- 
trema  cognita  inuenire  ,  &  conuerfo 
modo. 

Quida  per  vfuva  rediuiuam  fecit  40000. 
coronacos  ex  40.un  40.  annis.Quaero  quata 
fuerit  vfura,&quando  habuit  1  ooo.corona- 
tos,quida  vellent  foluere  per  regulamtrium 
quantitatum,  in  quacoraraitteientur  rnaxi- 
mi  errores.  Et  in  ea  multi  lunt  rnodi »  & 
omnes  falfi  prarter  hanc  viam  nulla  eft  vera, 
adde  quod  velient  muki  per  Cortem  inuen- 
tam  foluere  augendo  per  fingulos  annos, 
quod  adeo  difficile  eflet,  &  pene  foret  im- 
poffibile.  Ideo  diuides  40000.  per  40.  nu- 
merum  fortis  exit  1000.  igitur  in  40.  annis 
vnum  fit  mille,  funtergo  40.  denominatio- 
nes  ab  vno,quarum  quadragefima  eft  1000. 
igitur  vigefima  eft  i^.  1000.  fcilicet  3 1^7. 
igitur  decima  eit  y..  eius  5t?^r-  nu^uS 
radix,erit  quinta  quantitas  2^.  cuius  re- 
lata  prima,erit  proportio  i^  cuius  quadra-  fet  m 
tum  eft  feu  1—-  Pl°  ^ecancla  quan-  P™poi, 
titate  , ,  duces  ergo  primam ,  qua:  eft  ~.  in 
quintam,  qua  eft  redudla 
ad  minores  fractiones  fa- 
cilitatis  caufa^.&  habe- 
bis  fexta  quantitate  2^. 
duco  edam  quintam  qua- 
titatem  fcilicet  ~.  infe- 
cundam  quar  eft  f~.  Sc  fit 
feptimi  anni  quantitas, 
duco  igitur  feptem  anno- 
rum  numerum  ,  qui  eft 

At  infex  annisadditis  ad  viginti ,  fit  tanto 
minus,quanto  3i|^.  dudum  iu  difteren- 
tiam  feptem  ,  &  fex  annorum  qux  eft 
fit  ergo  15^.  Q_aia  ergo  annuatim  fclutn 
vfura  adiicitur  lorti  ,  fufticiet  diuidere 
2—-.  per  15^.  fcilicec  multiplicando 
per  12.  numerum  menfium'  i-j-Ti'  ^c 
2  5||~.diuide  25^-.per  15^7-.  exit 
meniis  vnus  ,  &  dies  21.  detrahe  ex  27. 
annis  ,  remanent  anni  26.  menfes  10. 
dies  9.  in  quo  tempore  habuit  4000.  au- 
reos  coronatos.  Vfura  autem  fuit  vtvi- 
fum  ~.  igitur  per  regulam  trium  duc  1 3. 
inioo.fit  1300.  diuide  1300.  per  70. 
cxit  1  tanta  fuit  pro  centum.  Etcum 
oomputaueris  in  tnbus  annis ,  acquirit  mo- 
dico  plus  befle  eius  ,  qnod  habet.  Et 
itain  1  3.annis,&  parua  illa  parteperue- 
niet  ad  decuplum  eius  ,  quod  habet,  fcili- 
cet  4000.  aiireorum  a  Sc  habebit  aureos 
40000.  vt  propofitum  eft. 

SCHOLIVM. 

In  propofita  proportione  numer6que 
terminorum  rediuiuam  vfuram  inue- 
nire. 
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Anni 
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Propofitio  143.144.145-^  146.  555 


Sic  graria  exempli,  in  £ex  annis  vfura  re 
diuiuavigelima:,  cricque  proportio  cu" 
iusnumeratorem  fexies  ducara  in  fe  primum 
bisfit  441  :  ecgo  du&o  441.  in  fe  ftcque 
194481  duftuin  441.6^857661  n.fexies 
ductum  11.  quinquies  autem  ducarn  20. 
dcnominatorem 
in  fe  Bc  bis  400.  •.  1 
ter  8oco.  quin-  2 1 
quies  ergo  pi 
j  20oooo,diuide  n 
numeratorc  per 
denominatorem 
abie&is    quin-  21 


I441 


2  o 
20 


19448 


400 

20 
8000 


441 


20 

20  400 


00 
*— 


•  l  3200000' 


que  notis  enc  2 1 

26—  .Uuae 

proporcio  efb 
proxima   16— . 
ad  10.  &  ita  vt  £ 
1 34.  ad  100.  Ec 
fi  pigerec  caedij  . 
auc  labotis  poaesproxijanniSducerei34 

infc,&  fic  1795^-  dmldc  P«,00-eadera 
racione,exiti79^lcaIOO'm  W*™?* 
flccancundem.  Ec  ica  pro  xviij  c^  .xx.annts. 

Propofitio  centefirr,a  qnadraiefima  tertia. 

Si  Uneain  duas  partes  diuidacuccorpora, 
qusfiunc  exvna  parte  in  altertus  quadra- 
1  tummucubzquaUa  lunccorpori,  quod  hc 
ex  tocalineatn  fuperficiem  vnius  pamsin 
alceram. 

d 


a 


) 

u  0 

que  corporum  ex  a  d  tn  quadratum  bd,& 
b  d  in  quadracum  a  d  eft  sequale  ei  ,  quod 
ht  ex  a  b  in  rectangulum  ex  a  d  in  d  b,qua- 
dratum  autem  a  c  ett  roaius  lectangulo  a  d 
in  d  b  quadrato  c  d  dirferenttae ,  lgtcur  du- 
plumcubiac  excedic  aggregatum  corpo- 
rum  miuuorum  in  corpore  ex  a  b  in  qua- 
dratum  c  d  diifaecia:  quod  eft  prupofitum. 

Propofitio  centefima  quadragefima  qn't,ma. 

Si  linea  in  duas  partes  diuidatur  quadra-  . 
taambarum  partium  detradto  eo  quod  hc 
ex  vna  parce  in  akeram  ,  aeqttaiia  lunt  pro- 
ducto  vmus  in  alceram  cum  quadrato  diite- 
rentia?» 

Sic  Hnea  a  c  diuifa  inb.a  d  b  c 
&  ficdiffcremiaa  b,b  c,b  d,  \~  [  1  1 
dico  quod  quadrata  a  b  &  b 
c  detra&o  eo  quod  fic  ex  a  b  in  b  c  ,  sequa- 
lia  func  producto  a  b  in  b  c  cum  quadrato 
b  d.Quoniam  enim  quadrata  a  b,b  c  acqua* 
iia  quadracis  a  d  d  b  b  c  6c  produ&is  ex  a  d 
in  d  b  bis  6c  quod  fit  ex  a  b  in  b  c  aequale 
eft  «i  quod  ht  es  a  d  in  fe  cum  eo  quod  fic 
ex  a  d  m  d  b  ,  quia  a  d  elt  acqualis  b  c  ideo 
quadrata  ab  &  b  c  detrafto  eo  quod  fic  ex 
ab  in  b  c  funt  aequalia  quadratis  a  d  d  b,& 
produ&o  a  d  in  d  b  femel ;  a  c  quadratum 
adcumproductoadindb  eftasquale  pro- 
ducto  abinad,  &  ex  confequenti  in  b  c, 
igitur  refiduum  quadiatuium  ab'&  b  c  de- 
traao  produdti  a  b  in  b  c  eft  aequale  ab  in 
b  c  cumquadraco  b  d  quod  fuic  piopofciL 

Propofitio  centefitna  quadrtgefima  fexta. 

Corpus  quod  fic  ex  linea  diuifa  in  fupcr-1 
ficse  atqualem  quadratis  ambavum  parcium 
detracta  tuperfiae  vnius  partis  in  alteram, 
eft  aquaie  aggregato  cuborum  ambarum 
partmm- 

Sic  a  b  diuifa  in  e  quadrata  partium  e  f 


Per  t  fecuii» 
di  Elcm, 


1'cr  4  fecun- 
Per  1  fecUQa 

Eotn. 


Com. 


Idcft  pct 
cius  dcmon- 
ftrationem. 
Pct  19.  vn- 
dccimi 
llcm. 


Sit  a  c  diutfa  in  a  b,b  c  quadratum  a  b  Ut 
a  d,quadracum  b  c,ftc  b  c  parailelo  grammu 
exa  b  in  b  e  ,a  f  dico  quod  corpora  ex  ajb 
in  b  e,  &  b  c  in  a  d  aequalia  funt  corpori  ex 
a  c  in  a  f.Quia  enim  corpus  ex  a  c  in  a  f  con- 
ftacexabina  f,  &  bcina  f,  per  primam 
fecundi  Eiemencorum,  corpus  autem  ex  a  b 
in  a  f  eft  ajquale  corport  ex  b  c  in  a  d  ,  &C 
corpus  ex  b  c  in  a  f  eft  arquale  coipori  ex 
a  b  in  b  e  igicur  conftaC  propofuum. 

Propofitio  centefima  quddr*£efima  qttarta. 

Duplum  cubi  medietatis  maiuseft  aggre- 
gaco  corporum  mutuorum  cuiufltbet  dtui- 
fionis,quantum  eft,quod  ficex  toco  in  qua- 
dratum  dirTerentiae. 

Sitabdiuifapetaqua-a  c  d  b 
lkinc  ,  &  per  inaequalia  |  — '|  1— | 
in  d,  dico,quod  dnplum  cubi  a  c  eft  maius 
aggregato  cotporum  ex  a  d  in  quadratum 
b  d ,  &  b  d  in  quadratum  a  c  in  eo  quod  fic 
ex  a  b  in  quadratum  c  d  ,  nara  per  pra^ce- 
dencem  duplumcubi  ac  eft  asqaale  corpori 
ex  a  b  in  quadracum  a  c :  aggregatum  quo- 
Tom.  I K 


F 


a 


&  b  d  decrahatur  exe  f,f  g  nequalis  a  d,d!co 
corpus  exab  in  fuperficics  bd  ,  d  g  aequaU 
effe  cubis  ac  &  cb  pariter  acceptis ,  qyia 
enim  ex  a  b  in  b  d  fiunt  duo  coipora  cubus 
b  d  &C  corpus  ex  a  d  in  quadratum  d  b  hoc 
aucem  eft  aequale  corpori  ex  b  c  in  ad  quia 
fiunc  ex  aequalibuslineis:  ac  coi  pus  quod  fic 
ex  a  b  in  d  gasquale  eftcorporibiw  qiit  feut 
exac,cbin  fuperficiem  d  g  ac  cubus  a  c 
concinec  duo  corpora  quce  fiunc  &  a  c  in  d  g 
&  g  f ,  igicur  cubus  a  c  luperat  prodnclutu 
ex  a  b  in  d  g  in  produclo  cx  a  c  in  f  g  &  fu- 
peratur  ab  eo  in  producto  ex  b  c  in  d  g,tu- 
peratur  etiam.vc  vifum  eft,cubus  b  ca  pro- 
du£to  b  ain  db  in  produdto  b  c  in  c  f ,  igi- 
tur  cubi  ac  c  b  fupeiantur  a  producto 
Y  y    5        a  b  in 
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abtnadin  produ&ob  c  in  c  f  &  ind  g,qua- 
re  in  produifto  b  c  in  f  e  :  fiquidem  f  e  Qc 
f  g  funt  squaliaex  fuppofito  fuperacautem 
in  piodudo  ex  c  b  in  e  fdgitur  tantum  eft  td 
in  quo  fuperantur  quantum  eft  id  ln  quo  fu- 
peiant:ergo  funt  «equalta. 

Propofitio  cemefima  quadragefima feptima. 

Propofita  linea  diuifas  duas  ei  lineas  adii- 
cere,  vc  proportio  additarum  fingularum 
&  partium  fimul  iunftarum  ad  additas  iic 
mutua. 


Com. 


Fer  i  $  fext- 
li  Elcm, 
Pcr  11.  fext- 

PcrE'rqaln  j  S"  Unea  a  b  diuifa  in  c  vol°  eius  partibus 
ti  Blcm.  *  derc  llneas  »  vC  propofitum  eft  ,  ftatuo 
Pcrig  quin-  medlam  c  d mter  a e  &  cb  qu<e  fit  cd,& 


ti  tlcm. 


-  —   -  —  »»«■        y*  i 

facio  vt  c  d  ad  c  a  ita  c  a  ad  a  e  &  vt  d  c  ad 
c  b  ita  c  b  ad  b  f  ,  quia  ergo  d  e  media 
eftinterac  &cb,  &c  vcea  ad  acitadca 
c  b  ad  c  f  erunc  omnes  in  concinua  propor- 
tione  3  qnare  propot  tio  e  c  ad  c  a  vt  c  f 
adbf&  ecad  ea  vc  c  fadc  bquodeft  pro- 
pofitum. 

Propofitio  centefima  qmdragefima  oBaua. 

Propofitis  tribus  lineis  primam  fic 
dtuidere  ,  vt  adteftis  duabus  aliis  li- 
neis  fecundum  rationem  mutuam  fingu- 
laium  hngulis  aggregatum  ex  vna  adie6ta~ 
rum  &  parte  ad  aggregatum  ex  alia 
parte  &  adredta  fe  habeat  3  vn  fecunda  ad 
tertiam. 


Com. 


a 
c 


b 

d 


g 


Pcr  i.fecun 
di£Iem, 


Sit  a3b,c,d,  propofitae  lineae,  volo  diui- 
dereab  ita  in  e  vc  fumpta  fecundum  pro- 
portionem  alicuius  quantitatis,puta  g  ad  a  e 
fic  b  f  ad  e  b  &  vt  g  ad  e  b  fic  g  a  ad  aevt 
iu  proportio  g  e  ad  e  f  yc  c  ad  d.  Sint  ergo 
omniaconftttuta  &  fit  g  re&angulum  ex  a  e 
in  e  b  >  cum  ergo  g  a  contineat  ae  vtg  con- 
tinec  e  b ,  g  autem  -poncinet  e  b  fecundum 
a  e ,  igitur  g  a  continec  a  e  fecundum  a  c, 
ergoex  diffinicione  quadrati  ageft  quadra- 
tum  a  e.  Pari  ratione  b  f  eft  quadratum  b e3 
proportio  igitur  g  e  ad  e  f  cu  lit  vt  c  ad  e  ex 
fuppofito  eritvtipfi  proportioni  addamus, 
&detrahamus  ex  duplo  a  b  &  dimidium  re- 
fiduiducamusin  fe  ,  &  addamus  aggrega- 
co  quadrati  a  b  cum  ipfa  a  b  ,  &  latus 
eius  detraclo  dimio  refidui  eric  bc  li- 
nea,  quare  diuifio  nota  ,  &  eft  vt#  dica- 
mus  u  :  olo  diuidere  datam  lineam  ,  vt 
quantitates  abie&ae  fub  mutua  pro- 
potcione  ad  vnara  tertiam  cum  parti- 


bus  obtineant  inter  fe  proportionem  datara. 

Propofitio  centefima  qaadr  agefima  nona. 

Datam  Iineam  Gc  diuidere  ,  vt  proportio 
quadratoiumad  duplum  vnius  partis  in  al- 
teram  fit,vt  Unese  datae  ad  lineam  datam. 

Sic  daca  a  b  quam  volo  diuidere,vt  propo- 
nitur  fub  proportione  c  d  ad  e,diuido  a  bbi- 


b 


fariam  in  f,8c  abfcindo  g  d  aequalern  d  e,  & 
inter  c  g  refiduu  &  c  e  interpono  proportio- 
ne,&  vth  adc  gitaaf  medietatisabadfk. 


y  1 

Omnia  ifta  funt  notiffima  ex  primo  &  fexto 
Eiementorum  Euclidis.  Si  ergo  abfcmdan- 
■  tur  f  k  ex  f  a  ,  dico  quod  proportio  quadra- 
tomm  1  k  &  k  a  ad  duplum  re&anguu  a 
k  in  k  b  eft  vt  c  d  ad  d  e.Quia  enim  c  e.ad 
c  g  duplicata  eft  ei  qua?  eft  h  ad  c  g ,  dupli- 
cata  eft  etiam  ei  quar  eft  f  a  ad  f  k  ,  quare 
vt  quadrati  a  f  ad  f  k  ,  ita  c  e  ad  c  g  ,  lgitur 
dihungendocgad  ge  vt  refidui  quadrati 
k  f  ad  refiduum  quadrati  a  f ,  quare  c  g  ad 
gd  vc  quadrati  k  f  ad  dimidium  refi- 
dui  quadrati  af  ,  igicur  coniun&im  cd 
ad  d  g  vt  quadtati  k  f  &  dimidi,  refidui 
quadrati  a  f  adipfum  diraidium  refidui.  At 
vero  cum  g  d  fit  arqualis  d  e  ,  eritc  d  ad 
de  vt  quadrati  k  f  cum  dimldio  reiidui 
farpius  didti  ad  ipium   dimidium  refidui. 
Igttur  etiam  vcdupli  quadrati  k  f  cum  reii- 
duo  ad  refiduum  3  funt  enim  omnia  dupli- 
cata.  At  duplum  quadratikfcumreiiduo 
eit  a^quale  quad.ratis  a  f  &  f  k  ,  igitur  qua- 
dratorum  a  f  &  f  k  ad  dtfterenriam  eorum 
proportio  eftvtcdadde,  igitur  dupli  qua- 
dratorum  a  f  &  f  K  ad  duplum  diffecen- 
tia;  quadratorum  af  &  fK  vtcdadde. 
Verum  duplum  quadratoium  a  f  &  f  jc  Com' 
jquatur  quadratis  b  K  &  k  a.  Et  duplum  ^tf* 
differentias  quadratoruma  f  &  f  KeftaTqua-  ^J» 
le  duplo  produfti  b  k  in  k  a,igitur  propor-  d.£tca 
tio  quadratorum  k  b  &  k  a  ad  duplum  pro- 
du&i  k  b  in  k  a  eft  veluu  c"d  ad  d  e,quod  eft 
propoiitum. 

Propofitio  centefima  qmnquagefima. 
Propoims  dubus  lineis  lineam  commu- 
b  c  d| 


nem  vtrique  adiungere  ,  vt  fit  maiorit  ad 
additam    propoitio  ,  velut  quadratorum 

mino 
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minoris  &  adiccte  ad  duplum  vnius  in  al- 
teram. 

H*c  eft  quali  conuerfa  praecedentis.  Sit  a 
maior ,  fitbcmiooi  >  &  b  d  dupla  bc  fuper 
quam  eiigacur  b  f sequalis  a  ,  &  fic  re&an- 
gulum  d  f  &  delcnbacur  quadracum  b  c  quod 
iic  b  g  refidua;  fuperficiei  ad  d  f  iacus  fit  h, 
dicoh  elfe  Uneara  quaefuam.  Superficies 
enira  d  f  cum  fiat  ex  a  in  duplum  b  c  ,  du- 
pla  erit  fuperficiei  ain  bc,  fuperficies  f  d, 
tota  xquatur  quadratis  h  &  b  c  ,  igicur  qua- 
draca  h  &bc  dupla  funt  fuperficiei  a  in 
b  c ,  quod  verb  fit  ex  a  duplum  b  cfe  habet 
ad  id  quod  fit  ex  h  in  duplum  b  c  ,  vt  a  ad 
h ,  cum  per  eandem  lineam  ducantur,  igitur 
quod  fit  ex  a  in  duplum  bc  >  &  func 
quadrata  h  &  bc  ,  fe  habenc  ad  du- 
plum  h  in  b  c  ,  vt  a  ad  h ,  quod  fttic  demon- 
itrandum. 

Propofnio  cemefima  qmnqHagsftma  pr  ima. 

Proportio  dirTetemise  quadratorum  par- 
tium  ,  cuiufuis  lineae  ad  quadratum  diffe- 
centiae  illaruro  eft  veluc  cotius  lmeae  ad  diftc- 
centiam. 


Elcm. 


Com.  Sit  a  b  diuifa  in  pun&o  c,&  fiat  c  d  aequa- 

lisc  b ,  manifeftum  e!l  quod  differentia  par- 
tium  eft  a  d ,  dico  proportionem  differentiae 
Pcr^.fccua-  quadraca  aci.  Q^ioniam  differentia  quadra- 
1    ctn"     torum  a  c  &  c  b  eft  ,  quod  fit  ex  a  d  in  d  c 
bis  cum  quairato  a  d  ,  &  ideo  quod  fit  ex 
a  d  in  d  b  cum  quadrato  a  d  ,  &  ide6  quod 
pcr  i  .fccan.  ^c  ex  tota  a  b  m  a  d.    Jgirur  difterentiaqua- 
dt  Elcm.     drato  a  c  &  c  b  ell  quod  fit  ex  a  b  in  a  d, 
quarecum  quadratum  ad  fiat  ex  ad,enc 
prpportio  a  b  ad  a  d  ,  velut  differentiae 
quadtatorum  aq  &  b  c  ad  quadratum 
Pci  i.  fcxti  a  d  diftaentiae  pattium.  Quod  fuit  propo- 
fitum. 

Propofitio  ccntefim*  qmiqn  ageftma  fecmda. 

Si  lmea  in  duas  partes  a:quales  duasque 
ina;quales  diuidatur  ,  fueritque  pioporcio 
aggregati  ex  maiore  &  dimidio  ad  i  pfam  ma- 
iorem  velut  ex  minore ,  &  aliqua  linea  ad 
ipfam  minorem ,  &  rurfus  aggregati  ex  mi- 
nore  dimidio  ad  ipfam  minorem  ,  velut  ag- 
gregati  ex  maiore  &  alia  addiia  ad  ipfam 
marorem ,  erit  proportio  dimidijad  partem 
vnam  inequalem,  velut  alterius  partis  inae- 
qualis  ad  fuam  additam  mutuo  ,  &  etiam 
proportio  adclitarum  inuicem ,  veluc  propor- 
tio  pavtium  inaequalium  duplicata,  &  rutfus 
ipfum  dimidium  lineae  affiimpt*  medium 
erit  proportione  inter  additas.  Demum  pro- 
portio  dimidi  j  cum  addica  maior-  ad  dimi- 
dium  cum  addita  minore,veluc  maioris  par- 
cis  ad  minorem. 

c       d        b  f 


ad 
a  c 
bd 
bf 


db 

a  c 
a  d 


h 
k 
1 

m 


i-r- 


Com, 


Sic  propofua  a  b  diuifa  pec  arqualia  in  c 


per  instqualia  in  d  ,  &  fi  vcaddantut  a  g  & 
b  f ,  ica  vc  ptoportio  c  a  ,  &  a  d  ad  a  d  iic 
veluti  f  d  ad  d  b  5  &  c  b  &  b  d  ad  b  d,  veluc 
g  dad  d  a,  &  hsec  eft  quarca  fecundi  Archi- 
medis  de  fpacca  ,  &  Cyundro  :  quia  ergo 
ac&adadad,vtfdaddb  ent  a  c  ad 
ad,  f  badbd.    Et  fumliter  quia  eftcb 
&  b  d  ad  b  d  ,  vejut  g  d  ad  da  erit  c  b  ad 
bd,  veluc  gadad,&  hoc  eft  pcirnum. 
Quia  eigo  c  a  eft  sequalis  c  b,  erit  c  a  ad  b  d, 
velut  g  a  ad  a  d  ,  &  iam  fmt  a  d  ad  c  a  ,  v£ 
b  d  ad  f  b,  per  conuecfani  igitur  a  d  a  db  d, 
vt  g  a  ad  a  d  ,  &  vt  b  d  aJ  f  b  ,  imecpofitis 
ergo  a  d  &  d  b  inter  a  g  &  b  f  cum  com- 
pofita  fu  pcopoicio  ag  aJ  b  f  ex  propoccione 
a  g  ad  a  d  ,  &  ad  d  b  ,  &  d  b  ad 
bf  &  pcoportio  adad  db,fic 
atqualis  proportioni  a  g  ad  a  d  >  & 
dbadbf  ,  igitur  proportio  a  g  ad 
b  f.  Per  demonftcata  ab  Alchmdo 
cft  duplicata  pcoporrioni  a  d  ad  d  b 
quod  eft  fecundum.  Rurfus  quia  ex  pri- 
mo  demonftraco  ,  vel  eiusconuetfo  propor- 
tio  a  d  ad  a  c  eft  velut  bdadbf,  &  dbad 
a  c  ,  vc  a  d  ad  a  g  ,  pro- 
portiones  eigo  a  d  &  d  b 
ad  a  c  componunt  pro- 
portionem  prodududti  ad 
in  db,quod  fu  had  qua- 
dratum  a  c  quod  fit  k  ,  & 
fimiliter  proportio  b  d  ad  b  f  &  a  d  ad  a  g 
componunc    proportionem    produdi  ex 
b  d  in  a  d  ,  quod  fit  l  ad  produftum  b  i 
in  a  g  ,  qaod  fit  m  ,  per  demonftrata 
ab   Euclide  in  fexto  Elementorum  .Jgi,  ,n  p 
tur  propcotio  h  ad  k  vc  1  a  d  m ,  led  ti  ac  i  Propof  9m 
funt  atquales ,  quia  producuntur  ex  eifdem, 
igicur  per  decnonftratain  quinco  Elemento- 
rum  Euclidts ,  k  eft  ^quale  m  ,  ergo  a  c  eft 
media  pcopotcione  inter  b  f  &  g  a ,  quod  eft 
cercium.  Quiavec6ex  pcirao  demonftrato 
eft  f  b  ad  b  d  ,  vt  a  c  ad  a  d  >  &  c  b  ad  idem 
b  d ,  vt  g  a  ad  idem  a  d  erit  con- 
iunge  ndo  f  b  &  b  c  ad  d  ,  vt 
coniungendo  g  a  &  a  c  ad  a  d, 
fed  f  b  &  b  c  componunt  f  c  & 
g  a ,  &  a  c  componunt  g  c,  ?gi- 
cur  vt  f  c  ad  b  d  ,  ica  g  c  ad  a  d, 
etgo  permutando  gc  ad  f  c,vca  d  adb  d,quod 
eftquartum. 

Cum  ergo  pun&um  d  fuerit  datum,  licet 
inuenire  a  g  &  b  f .  facilc  ,  vt  Archimedes 
prxfupponit  proportionem  g  d  ad  dfdatanv 
Sc  quauit  eam  ,  quae  eft  a  d  ad  d  b  ,  &  per- 
uenitur  ad  ces  numero  triplo  quadrati  dimi- 
di)  linete  aflumptae  aequales  cubo  &  nume- 
co,quifitexduplo  cubi  dimidij  in  i.m. 
ipfa    proportione  ,  &  quod  producituc 
diuifo  pec  i .  p  :  ipfa  proportione.  Veluti 
pofuaab  io,&  proportione ,  quam  vo- 
logdadd  f  fexcupla  ,  dnco  5.  dimidiura 
io^infe  fit  15  ,  &  triplico ,  fit  75.  nume- 
rus  recum.  Inde  duco  5  idem  dimidium  ad 
cubum  fit  1 15  ,  duplico  fit  150  ,  duco  in  5, 
qui  eft  1  m :  pcopoctiorlfe  fic  1250  ,  diuido 
pec  7  ,  qui  eft  r  p  :  proportione  exit  178-7 
numerus,  qui  cum  cubo  aequatur  75.  re- 
bus.  Cum  ergo  conAituta  fuetit  diuifio  in 
c  non  recipit  proportionem  g  d  ad  f  d  quara 
voluecis,fed  fcquituc  vna  fola  ad  il!am,&  eft 

micabile 
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ac 
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ga 


bd 
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mitabile, ,  quoniam  Uneae  videncur  fumi  li- 
bere.  Sed  noneft  ita.  £c  eciam  quia  Archi- 
medes  videCur  atTumere  aham  hneam  fed 
noniuueftigat  eam,  imo  oftendic  eam  ex  af- 
fumptis.  At  Eutocius  oftendit  ambas,vnam 
ex  propria  inuentione,aiiam  exDiocle,  fed 
vna  eft  iuperflua  ,  quia  vt  dixi ,  vna  iequiniL' 
adaliam.  Ex  hoc  patec  cui  Diocles  allilm- 
pTeric  Iineam  vnam  ,  qua;  eft  ac  ,"quae  fe 
habec  ad  ad ,  &  d  b ,  vt  viciffima  a  d  ,  &c 
d  b  ad  additas ,  quod  eft  pnmum  demonftra- 
cum.  Sic  enim  omictic  primum  quod  pro- 
ponit  Archimedes  ,  &  alfumit  quod  proxi- 
mum  eft  :  &  ideo  Archimedes  non  probac, 
nec  praefupponic ,  quod  a  Diocle  probacur, 
fcilicec  damm  efle  punctumd  in  linea  ab, 
fed  folucn  in  linea  g  f ,  ideo  cogitur  probaie 
iecundum  quod  demonftraturab  £utocio,&: 
a  nobis  demonihatumelt  iupra- Archimedes 
autem  alfumit  lineam  extra  circulum ,  quam 
vocat  b  f ,  quae  eft  ^qualis  b  c  medietati: 
aliam  alTumit  quam  vocat  b  h,cuius  propor- 
tioad  b  d  eft  ficut  quadraci  ad  ad  quadratum 
ab.  Conftatergo  quod  proportio  g  d  ad 
d  f  eft  data-  Ec  limrlkei  f  g  ad  g  d  ,  &  eft 
1.  ptae  proportione  data.  Vndejjnocandum 
quod  dacum.  dicitur  ,  fimphciter  cogni- 
tumalio  modo  ,  dicitur  datum  poficione, 
quod  eft  certum  Sc  tale  ,  velut  fi  quis  di- 
cat ,  diuide  1  ©,  in  duos  numeros  quadracos: 
hoc  non  eft  datum  ,  potelt  enim  diuidi  plu- 
ribus  modis.  Ac  fi  dicas  vc  vna  pars  fic 
alterius  quadiacum  ,  iftud  antequam  fci- 
untur  partes ,  dicitut  datum  pofitione.  Ergo 
datum  poiltione  elt  duplex,  vel  vt  racio  noca 
fit ,  non  autem  quantitas  ,  vt  fi  dicam  a  b 
eft  dupla  ad  b  c  vtraque  dicitur  nota  politio- 
ne  ,  quoniara  nefcio  quanta  fit  a  b  a  b  c 
Velfiquantitas  eftnota  proportio  ]  — ( —  | 
ignota  fit ,  vt  fi  a  c  fit  10  ,  &  fit  ,vtbc  fic 
relaca  ,  a  b  eric  pundtus  b  ,  &  proporcio 
a  b  ad  bc  data  pofitione  ,  non  tamen 
nota.  Ec  fi  dicas  igicur  omnia  ,  quae 
habenc  determinationem  erunc  data  pofi- 
tione  ?  Dico  quod  non  ,  quia  oporcet, 
vt  llia  decerrninatio  comprehendatui  fub 
vna  |  ratione  ,  eaque  faitem  generalicer  . 
cognita. 

P/opofitio  centefima  quh  quagefima  tertia. 

Vim  quamcunque  manus  mulciplicare. 

Cum  enim  radimus 
auc   trahimus  manif»;  ~~ 
ftum  eft  ,  quod  amba- 
bus  manibus  vis  condu-  1 
plicatur,&  maior  reddi-  U 
cur  ,  quanca  eft  propor- 
tio  totius  ad  excelliim: 
veluc  fit  a  quod  moue-  -L  Jj  - 

tur  a  b  vna  manu  viri-  ^_ 
bus  vt  b  ,  quaefunC  ex-  ^X^ 
celfiis  b  d  iupraa,  cum, 
ergo  proportio  c  b  d  ad 
a  fic  cc«".pofita  ex  pro- 
portionibus  c  &  b  d  ad 
a  manifeftum  eft  ,  quod 
ent  productaex  proportione  c  b  d  ad  h  d,&r 
b  d  ad  a  ,  fed  e  b  d  eft  dupla  ad  b  d ,  quia  e 
eft  aequalis ,  c  igitur  pioportio  c  b  d  ad  a  eft 


c 


maior  multo  quam  duorum  excefluum,  qui 

mouecenc  m  proportione  dupL:velut  h  ad- 
deremus  f  ad  d  b  aequalem  b  ,  multo  maior 
eft  ex  communi  animi  fententiae  tbd  quam 
f  b  d  ,  qutaeiConcinec'f  ,  &  quantum  elt 
d  infuper :  cum  ergo  b  cum  d  moOtf«  a  in 
proportioneb  d  ad  a&  fcuin  dnaoueb  t  a  in 
proportione  eadem  qua  b  d,  ergo  per  v.am 
addicionrs  duplo  velocius  ,  quarn  dupla 
proporcione  ,  verum  dupla  comparatioue 
ad  proporcionem  b  d  ad  a  ,  non  autem  du- 
plicacaieddupla  ,vcdixi,quae  erit-  tftaioj 
quam  dupla  per  additionem  excelfus.  Ergo 
ii  addatur  alcer  homo  ,  erit  dupla  ad  illani 
duplam  ,  veluti  addendo  aequalem  dbfe, 
adeo  vtfi  proportio  d  b  f  e  eflec  quintupla» 
mouerent  illi  duo  in  propotttone  decupla. 
Sed  annexobaculo  auc  lima  au  ferra  annu- 
lo  h  ,  ita  vt  circumuolui  poffic  h  «quabit 
vires  non  folum  d  b  f  e  fed  mulcorum  ho- 
minum,igicur  multo  plus  aget  homo  amba- 
busmanibus  radendo  auc  iecaudo  cum  g, 
quam  quadrupla  propoi  tione  vniusmanus, 
&c hoc  incrementum eft  non 
folnm  magnae  vtilitatis,fep 
valde    acommodacum  iii 
actionibus  attificum  ope- 
rum  grauioium.   Ec  huiuf- 
raodi  conduplicacio  elt  ratio 
lima;  quam  lurdam  vocamus. 

Propofitio  centefima  quit/quagejima  quarta. 

Silineaedacx  alia  linea  adiungatur ,  ab 
excremitatibusautem  prioris  lineaiduae  re£te 
invnum  pundtum  concurrant  ptoporcionem 
habentes  quam  media  inter  totaro  Sc  adie- 
ctam  ,  ad  adiectam  erit  punctus  concurtus 
a  puncto  extremo  linea;  adieita:  diftans 
per  lineam  mediam.  Qu6d  li  ab  ex- 
tremo  alicuius  lineae  asqualis  mediae  feuperi- 
pheriacirculi  cuius  femidiamerer  fit  rnedia 
iinea  duae  hneis  ad  praedidla  puncta  produ- 
cantur ,  ipfae  erunt  m  proportione  medise  ad 
adiectam.  ^om* 

Hscc  propofitio  eft  admirabis  :  &c  etiam 
defcripfi  ,  vt  multafecreta  Dialedics  potius 
aperirentur  quam  quod  huic  propofito  mul- 
tum  congrueret.  Ideo  potius  fcholij  caufa 
pofita  eft  quam  ipfius  traetationis ;  vt  rao- 
dum  demonftrandi  magis  quam  id  ,  quod 
demonftratur  ,  refpicere  oporteat.  Conlti- 
tuaturergo(  per  viam  problematis  )  linca 
a  b  &  proportio  c  ad  d ,  &  fiat  d  e  ad c  ,  vc 
c  ad  d ,  &  ab  ad  e  vc  b  f  add  ,&  vc  g  adc, 
ericque  g  media  inter  a  f  &  f  b  ,  quod  licec 
folum  fupponacur  ab  Appollonio  ,  taraen 
facilc  demonihatur  &c  a  Commandino  adie- 
cta  eft  demonftracio.  Concunanc  ergo  exa  j 

O     1      1  1.  t.  <  °  Illl.K4.IC», 

oc  b  duae  lmeae  ln  ahquod  pundtum  ,  putat  tl  h 
h  vt  fit  a  h  ad  h  b  velut  c  ad  d  ,  dico  quod  Pciit  iju 
fi  ducat  h  f  quod  ipfe  erit  arqualis  g ,  duca-  £' h 
turblaequidiftansah  ,  &  cjuiaex  fuppofi-  J^J"* 
to  a  h  ad  h  b  ,  vt  g  ad  b  f ,  erit  b  h  ad  h  a,vt  "et  6 
b  f  ad  g  ,  &  quia  crianguli  a  h  f  &  fcrl  f  funt  Elcra, 
fimiles ,  eric  proportio  ahadbl  veluti  af 
ad  f  b  ,  igicur  per  aequam  propottionem 
b  e  Ii  ad  b  I  vc  a  f  ad  g ,  fed  vt  a  f  ad  g  ita  g 
ad  b  fex  fuppofito:&  vt  a  fad  g,ita  h  a  adh 
b,ex  fuppofito  igicur  vc  ahad  hb  icah  bad 

ergo 


Propofitio  15$. 
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b  l/ecl  angulus  a  h  b  eft  aequalisangulo  h  b  1, 
ergo  triangulus  a  h  b  eft  fimilis  ttiangulo 
h  b  1  quare  angulus  b  h  1  eft  aequalis  angulo 


SCHOLlVM. 


Ptr      pru  h  a  f ,  igitur  duomm  trianguldrum  f  a  h,  & 
fi        fbhduoanguli  vnius  a&f  funt  srquales 
Per  u.qum.  duobus  anguiis  ,  alccrius  igirut  proportio 
ti  Eicm.      a  f  ad  f  h  refpicientium  angulos  aequales  vt 
Pcr7.  quinti  a  h  a(j  h  b  tefpicientium  angnlum  f ,  fed  a  h 
'        ad  h  b  vt  c  ad  d,ex  fuppofito  igitut  af  ad  f  h, 
vt  c  ad  d,fed  vt  c  ad  d  ita  a  f  ad  g,ex  fuppo- 
fico  ergo  h  f  eft  acqualis  g. 
Cor ,  Cum  ecgo  hxc  demonfttatio  fit  ex  ienlu 

in  vno  pundto  h  ,  ide6  ad  quaelibet  puncta 
traduci  poteft ,  quse  poteto  imaginati ,  & 
ita  prima  vocabitur  fenfus ,  fecunda  imagi- 
nandi :  Et  quoniam  in  demonftrando  non 
aflumimus  aliquid  ,  quod  fit  proprium  ahcui 
pun£to  ,  nifi  proportionem  h  a  ad  h  b  firai- 
lem  efle  c  ad  d ,  ideo  hoc  pertinet  ad  intel- 
le£tum  ,  &  eft  tertium.  Et  idem  dico  h  k 
eiletvltra  h  quod  poteft  contingere,  modo 
k  a  ad  K  b  fic  vt  c  ad  d  &  k  f  fit  aequalis  g 
idem  fequecur ,  &  comprehenditur  fub  ter- 
tio  &  pettinec  ad  inteUedum  ,  &  quoniam 
demonftratur  quod  pun&um  K  vbicunque 
himatur  ,  ett  in  arquali  diftantia  a  puntto  f 
fcilicetperg  lineam,erit  femper  in  peri- 
pheriacirculi ,  &  hoc  poteft  efle  in  infini- 
tis  iocis  fimpliriter  &  extra  infinitum  nihil 
eft ,  igitur  fub  hoc  continetur  conuerfum 
fcilicet,  quod  a  quolibet  punfto  circuli 
du£tis  lineis  ad  a  &  b  ipfas  erunt  in  propor- 
tionecadd.  Etitaabfque  principhs  Geo- 
metricis  concluditur  propofitio  Geometnca 
&  hoccftvtfiMivaawir  &  terme  fummum 
intelledtus  humani.  Et  poteft  demonftrari 
Geometrice  duobus  verbis.Quia.n.f  fuppo- 
nitur  asqualis  g  eo  qu6d  h  eft  in  peripheria 
circuli  etit  media  inter  a  f  &  f  b,  quare  cum 
angulus  f  fit  communis  ,  erit  proportio 
a  h  b  ,  laterum  refpicientium  angulum  f  m 
vtroque  triangalo,  velut  h  f  lateris  in  maio- 
ri  ad  f  b  latus  in  minori ,  quate  cum  ex  fup- 
n  t  r  t-  pofito  h  f  ad  f  b  fit.vt  c  ad  d ,  erit  a  ad  b,vt 
cadd.  Etvides  Apollonium  ,  &  Pappiura 
Per^iufd&quantafupecflua  adiiciant  in  hac  lecunda 
parte  demonftratonis  ,  quss  eft  ptima  apud 
Pet  11,  fciti  illos ,  &  ducunt  vnam  iineam  non  necefla- 
£lcm.        tiam  ex  punfto  b  ad  latus  f  h.  Vt  antiquo- 
Inptimo     tum  pleviqUe  non  tantum  potuenn  Geo- 
^ieTa  &  ingenio  ,  qus   femnt  excel- 

fet.      lentiffima  in  illis,quantumnos  ex  D.aleclica 
mntm^iy  inducentes,  eft enim fingulare 
hoc  exemplum. 
coi.z.  Ex  hoc  etiam  patet  quod  fi  circulus  duce- 

returfecundum  f  k  tranfiretque  per  m  &  n 
efiet a  m  ad  m  b  &  a  n  ad b  n,vta  h  adhb. 


Ex  hoc  patet  qualiter  ex  vera  demonftra- 
tione  fenfu  oftenfa  peruenimus  ad  quotquot 
imaginando  ,  inde  mtelle&u  abie&is  condi- 
tionibusnon  neceiTaciisfacimusinfinitum& 
vniuerfale,Demum  fine  artisfpecialis  auxilio 
oftendimus  Theorema  vniuerfale  (  quod 
etiam  poterat  oftendi  Geometrice,fcd  longe 
pulchriuseft,  ac  fublimius  per  ■mywnMi* 
quia  hoc  ipfo  infinita  alia  docemus  genera- 
liter  pec  fimplicem  comprehenfionem  often- 
dere  )  fcilicet  quod  a  quouis  pundo  peri- 
pherisc  circuli ,  cuiusfemidiameter  eft  rae- 
dia  proportione  inter  totam  extenfam  a  cen- 
tto  vfque  exterius  ,  &  partem  qua:  eft  a 
centro  ad  pumStum  defcriptum  fub  propor- 
tionecontinuadatarum  linearum  linese  du- 
&x  ex  eo  ad  pun6tum  exterius  ,  &  pun- 
£tum  defcciptum,  fuut  in  proportione  data- 
rum  lineatum. 


Propojitto  centefima  qmnquageftma  qttima. 

Quadtatorum  numerorum  proportioncm 
&  inuentionem  confidetate. 


Primtim  opor- 
tetfcire  elfe  tres 
iiaturales  numero- 
rum  feciesjprimam 
Euclidis  iuxta  qua 
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muis  proportionem ,  in  qua  vnum  &  tet- 
tius  &  quintus,&  ica  vno  femper  intermif- 
fo  funt  quadrati.  Primus  quoque.  1.  vnum 
&  quartus  &  feptimus  &  ita  duobus  inter- 
miffis  funt  cubi.  In  fecundo  ordine  eft  na- 
tuialis  feries  numerorum ,  ex  qua  colliguur 
alia,&ex  illa  bini  quilibet  fe  fequentes  con- 
ftituunt  numerum  quadratum.  In  tertia  nu- 
meri  impares  ,  qui  femper  collati  efEciunS 
quadratum. 


Sit  ergo 
propofitus  nu- 
meruscui  ve- 
lim  addere 
quadratu  nu- 
merum,vt  fiat 
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quadratus  totus ,  accipe  numerum  quadra- 
tum  minorem  illo  quem  vis  *  &  detrahe  a 
propofito  numero  feu  quadrato  feu  non  refi- 
duum ,  diuide  per  duplum  quadcati  quod 
detraxifti.quod  exit  duc  in  fe,fiet  quadratus 
numerus ,  idemque  additusnumero  propo- 
fito  ,  faciet  quadratum.  Velutcapio  16.  qui 
eft  quadratus  ,  aufero  9.  quadratum  mi- 
norem  relinquitur  7.  diuido  pec  6.  du- 
plumi^  9:exit  i-|- quadratum  eius  eft 
qui  additus  ad  1 6  facit  1 7B  quadratum  cuius 
^eft  47. 

Ex  hoc  patet  propohto  quouis  numero 
quadrato  modus  inueniendiinfinitosnume-  Csn'*' 
ros  quadratos  qui  cumillo  iundi  facient 
quadratQtn. 


SCHQ 
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Propofitio  155; 


Cor.t; 


Cor.j; 


SCHOLIVM. 


PotTem  adducere  demonftrationes  om- 
«ium  horum  ,  fed  redderetur  res  longa  cum 
fint  manifeftae  ex  fepcimo  o&auo  &  no- 
no  Euclidis-  Exemplum  fecundum  ca- 
pio  modo  14.  qui  non  eft  quadratus, 
aufero  9  ,  remanet  5  ,  diuido  per  6 
duplum  ^  9  exit  -fquadratum  eius  eft  f£ 
hickaddicus  ad  14. 'conftituit  14^.  quadra- 
tum  j-f.  Ecita  14.  eft  differentia  duorum 
quadratorum/cilicet  ff.  &  14^. 

Ex  hoc  habeJbis  duo  quadrata  in  datis 
terminis  qua;  differenc  datoi  numero  ,  & 
eft  pulchrum.  Velut  volo  duo  quadrata 
qua:  differant  in  2  ,  &  E  minoris  fit  inter 
*  &  t ,  tunc  capies  per  regulamipfam  2,& 
auferes  numerum  quadratum  itaquod  refi- 
duum  diuifu  per  duplu  radicis  efficiat  nume- 
rum  inter  1  &  2.  Veluticapio-^  quadratum, 
aufero  ex  z,relinquitur  i~  diuido  per  du- 
plum  ~.  radicis  £ .  &  eft  tf.  &  exit  if  ,& 
hic  eft  minor  numerus  cuius  quadratum 
eft  igcui  fiaddantur  2  ,fienc  j~  nuraerus 
quadratus  i-f . 

Dum  autem  volueris  duo  quadrata  qUai 
dJfterantin  ioo,tunc  per  regulam  datam 
liauferes  1  ,  peruenires  ad  numeros  mag- 
nos  &  fraftos  ,  &  ideo  melius  eft  quta 
numerus  eft  par  ,  vt  detrahas  numerum 
parem  quadracum  ,  ita  quod  refiduum 
poffit  diuidi  per  duplum  radicis ,  vt  in  hoc 
non  detraho  neque  quia  remanet  impar, 
nec  16.  quia  84.  reftduum  non  poteft  diuidi 
per  8  ita  vc  exeat  integer  numerus  ,  ergo 
detraham  4.  &  relinquetur  96.  diuido  per 
duplumradicisquod  eft  4.  exit  24.  cuius 
quadratum  quod  eft  576.  addico  100.  facit 
^7^.  quadratum  xG.  Et  ita  ex  433.11011 
auferam  fed  9.  quia  relinquetur  24.  qui 
poteft  diuidi  per  fe  ,  dupium  &  9.  & 
exit  4.  cuius  quadratum  eft  1 6.  addito  1 1 
fit49. 

Secunda  regula ,  cum  volueris  propofito 
vno  numero  quadrato  illum  diuidere  infini- 
tis  modis  in  duos  numeros  quadratos  ,  ca- 
pequemuis  numerurn  quadtatum  per  pri- 
mum  exemplum  regulae  prima: ,  &  cum  eo 
diuide  numerum  propoficum  ,&  qui  pro- 
ueniec  erit  quadratus ,  hunc  ergo  duces  in 
parces  numeri  quadrati  qua:  funt  numeri 
quadtati  ,  &  fient  duo  quadrati  numeri, 
&      componet  numerum  quadratum  prio- 
rem  quemdiuififti  ,  quia  multiplicatio  fit 
per  eotdem  numeros  qui  funt  partes  diui- 
ions.  Velut  volo,  facere  de  4.  duas  par- 
tes  quas  fint  quadrati  numeri ,  capio  nume- 
rum  quadratum  qui  componatur  ex  duo- 
bus  quadratis  ,  vehit  25.  diuido  4.  per  2;. 
exit  -.  hunc  duco  per  9.  &  16.  quadratos 
numeros  componentes 25.  fiunt  17-  &  2  — 
quadrati  i-f.  &i-L.Ethi  quadrati  Cora- 
ponunc  4.  Ec  ita  poffes  diuidere  infinitis  mo- 
dis ,  puta  periyff.  &  per  i69.  Tertia  re- 
gula  cum  vnus  numerus  additus  primo  & 

detra&is  a  fecundo  facit  ambo  1  o —  -7 

quadrata  ,  idem  numerus  con-         3  4 
iunduscumdirTerentiaillorum  6  6 
numerojum  &  detraclus  a  pri-  ^  "  " 


mo'&  additus  fecundo  facit  eof-  \S  1 
dem  numeros  quadratos ,  veiuti  1 0  7 
capio  10.  primum  3.fecundum  9 
(j.additusad  io.&detracl;usa 7.  1  i<$ 
efficit  6.  &  1  quadratos  dico  quod  iunftus 
16.  cum  3:  difterentia  1  o.  &  7 .  fit  9.  qui  de- 
traitus  a  10.  &  additus  ad  7.  efficit  1.  &  16. 
numerosquadratos  priores. 

SCHOLlVM. 

Sunt  &  alij  modi  plures  facieh.di  huiuf- 
modi ,  fed  non  funt  adeo  generales  y  & 
nihilominus  funt  magisconfufi  ,  &nonali- 
quid  plus. 

Quarta  regula  ,  cum  volueris  nuraerum 
aliquem  non  quad.  qui  bifariara  componatur 


G 

h 

?1 

ex  duobus  quad.  velut  10.  ex  if.  &  15.  & 
49-  &  1.  &  fumatura  b  numerus  quad.  di- 
uifus  in  fupplcmenta,  ita  quod  c  d  tic  portio 
minoreiufmodi ,  vt  adieda  i!li  a-quali  cd 
gnomo  circumfcriptus  c  k  I  cum  f  quadrato, 
fit  a»qualis  a  b  quadrato,  detrattis  igitur  c  e 
&  e  d,  arqualibus  eruntduo  fupplemetack 
1  cum  fquadrato  asqualia  duobus  fuppleme- 
tisabcum  quadrato  hg.Maioraaute  fupple- 
menta  exceduntminora  in  duplo  quad.cd 
igitur  detraclis   minoribus  fupplementis 
communibus,  erit  duplum  quad.  c  d  cum  f 
quadrato  sequalia  h  g  quadrato.  Ergo  pro- 
v  pofito  numero  ,  puta  5  ducam  in  fe  fic  9. 
ducara  i.minorem  infe  fit  4.  duplicabo  fit 
S.detraho  ey  9.  relinquitur  1.  numerus  qua- 
dratus,igitur  dicam  quod  j.  cum  duplo  2.  & 
erittotum  7.  eft  vnus  numerus,alter  R  i.i.r, 
&  horum  quad.  componunt  50.  daplurn 
quad.  5.  Et  fimiliter  capio  tf.quad.  $6.  du- 
pium  quad.  4.  32.  differentia  4.  nuraerus 
quad.  2.  ide6  6  cum  duplo  4.  &  eft  14.  eft 
vnus  numerus  ,  alter  2.  quorum  quad.  funC 
200.  dimidium  eft  ioo  quad.  10.  compofiti 
ex  6.  &  4.  Etitacapio  9.  quad.  eius  81. 
duplumquad,  15.72.  differentia  9.  nume- 
rus  quad.  igicur  cum  duplo  6.  &  eft  21.  cft 
vnus  illorum  ,alter  3.  quad.  450.  dnplmn 
i2j.,  quad.  15,  qui  conftat  ex  9  &  6.  Et 
ita  capio  n.  quad.   cuius  eft  121.  du- 
plumquad.  6.  eft  72.  differentia ,  72.  &. 
2i.eft  45>.numerus  quad.  7.  igirur  2  j.qui 
conftatexn.  &duplo  6.  numeri  raino- 
riseft  vnus  numerus  ,  alter  eft  7.  quad. 
quorum  funt   578.  duplum  289.  quad. 
17.  qui  conftat  ex   n.  &  6.  Quima 
regula  ,  per  hoc  inueniemus  inifinitos  nu- 
merosquad.  componentes  32.natn  cum  32^ 
fit  dupius  quad.  diuidam  per  vnum  aggrega- 
tum  ex  inuentis  puta  57?.  &  quia  "ambo 
ex  fuppofito  funtdupli  ad  quad.  qui  perue- 
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niec  erit  q  ui  fcilicet  -~  .  due  in  numeros 
qniratos  qui  componunt  578.  &  lunc 
529. & 49-  &  hent  i^.  &  29^.&hi 
niriCt,  riant  52.  qaia  f.int  mulciplicaca:  parces 
numeri,per  qucm  clt  diuilus  numerns.  Et  ita 
poteris  diuidete  3  2.  inrinicos  ahosquad. 

Sexta  regula,  ponamusmodo  quoi  velim 
diuidere  io.compofitumex  duobus.  quad.9. 
&  1 .  &  non  dupium  numero  quad.  ica  quod 
litdiuifus  in  alios  duos.duca  10.  in  25.com- 
poficum  ex  duobus  quad.  fic  at  2  50  com- 
ponicur alicer  ex duobus quad.quam  $  77. & 
jjf.  fcilicec  %  &  ~.  id  eft  6-$.Scf.  qui  funt 
quad  27-.  &  1-7.  &ica  volo  diuidere  1  3.  m 
duo  alia  quadiata  qna  9-&  4-duco  1 3.111  2  f . 
&  fic  ^*.  qui  necella.no  compomcur  ex  7-/. 

,  fed  ego  volo  quod  componatur  ahccr, 
vcluc  ex^\&7?.&icaex  U77.&  177- qui 
iunc  numeri  quad.  componentes  13.  &  R. 
lunc  }— &  17^  &  in  hisopus  cft  indultria, 
fcilicet  vt  multiplicecur  per  numeros  quad.vt 
prouenianc  numeri  illi  bifariam  compofiti  ex 
quairatis.  Vt  vcto  vidsamusrefiduum,  pro- 
ponamus  quod  velim  dmtdere  6.  in  duos  nu- 
meros  quad.ptimu  fcire  debes  quod  non  pof- 
sut  elTe  integri  ex  tacione  di£ta,quia  oporte- 
ret  vcelfenc  ambo  impares  aut  pares,  &  fic 
ditferrent  numero  pari  ,  ergo  oporcerec  vc 
eilet  vnus  medius  numerus  qu-.td.  func  & 
nlitf  rationes.fed  neque  vntispolletelleinte- 
ger ,  &  alius  fractus ,  non  elfet  enim  6.  nu- 
meras  imeger  :  rtimquitur  ergo  vc  fiwt  duo 
fracSti :  fed  m  numeris  fractts  quad.  deduttis 
ad  minimas  denominaciones  operum,vttam 
denominator  quam  numerator  habeat  radi- 
ces ,  ergo  oportet  quod  hoc  fit  in  illis ,  & 
quiaiundti  dcbent  f.icere  incegros  6.  necef- 
ie  eft  vc  dcnominator  fit  vnus ,  &  idem  in 
vcroque  ,  &  quod  numeratores  fimul  iun- 
cti  fint  fexcuplum  denominatoris,fi  fradti  de- 
benc  «equipollcre  6,  ergo  ille  denominator 
cum  fic  qtud.&  n  umeracores  ambo  finc  quad. 
&  finc  fexcuplum  denominacorts,  oportebit 
iuuenire  numerum  quad.  qui  ductus  in  6. 
faciat  ntimeiu  qui  coponkur  exduob.  quad. 
aut  componicur  sequaliter  ergo  :  proporcio 
medietatis  ad  medietatem  6.eft  veluti  cocius 
ad  6.  fed  tntura  concinec  6'.  in  quad.  quia 
cx  6.  in  quad.  fic  totum  ,  ergo  ex  mediecace 
ji)  qu.id.  idem  ficmediecas ,  fed  mediecas  eft 
nuraerus  quad.ergo  3.  eifet  numerus  quad. 
quoi  eft  falfum-.oportet  igicur  vt  numeii  illi 
iint  inxquales  ,  &  vc  6'.  diuidacur  in  duas 
partes  inxquales ,  hoc  autem  fic  diuidendo 
quemlibec  numerum  parem,qui  componitur 
ex  duobus  numeris  quad.  nam  fi  elTec  impar, 
non  poifet  prodire  numerus  integer,  &cum 
prouenerit  numerus  quad.ille  erit  quem  qu^ 
rimus,nam  diuifo  6.  per  totum  illum  nume- 
nim.inde  quod  prouenitmultiplicato  per  nu- 
meros  qua  i.componentes  iUum  numerum 
pcodu£kum,prQducuntur  pattes  S.quse  emnt 
nnmeriquad  quia  denommator  vtriufque 
partisex  fuppofico  eft  numerus  quadratus,qui 
rnUltfpUcatLis  eft  per  6.  &  numeratores  funt 
immen  qu.idrati,qui  componebat  numerum 
produ6tum,&  tales  paitesrcquantur  6.  quia 
namerus  produ£tuscomponiturex  numera- 
toribns,&  producitur  cale  compoficum  ex  6. 
indenoiTMnatorem,&  hiceft  diuifus  perdeno 


minatorem,ergo  prouenit  6.  fi  enim  multi» 
plicato  5.  1114.  rit  lz.diuiio  12.  per  4.  exic 
necellario  idem  3.  Procolligendo  ergonu- 
mecos  o.nnes,  qtu  componunturex  quadra- 
cis.propones  cibi  lerie^n  quad.  omnium  ,  & 
inde  iunges,&  diuides  per  6.&C  cum  prodieric 
quadratus,inuenicur  denominacor,&  numeri 
componentes  ipfum  erunt  numcratores  ,  & 
fuppofiti  denominaconbLis  confticuenc  par- 
tes.   Vc  veio  cognofcas ,  ex  quibus  poflic 
componi  primum  ex  imparibns ,  non  oporcet 
aifumere  nifi  i  ^j.quia  7.  diuifum  per  6. 
relinquic  i.  &c  9.  dmifum  per  &.  relinquic  }. 
&c  }  J.  diutfum  per  6.  rehnquit  5,ergo  non 
poceft  componi  numerus  impar ,  qui  diui- 
d.ttur  per  6.  vc  fuperlic  impar  alius  quam  1  • 
5.5 Xed  1 .  ik  }.  &c  5.  componunC4.  &c  l.&c  j  . 
&c  3.  Sc  j.componunt  2.1cilicec  abieclo  6. 
ergo  talss  numeii  quadraci  fi  fint  impares, 
vel  ambo  cerminancur  in  }•  vC  ?•  &  81. 
qui  faciunt  90.  vel  in  1.  &c  5.  fed  nullus 
numerus  quadracus  diuvfus  pec  6.  termi- 
nacuc  in  5.  quia  1.  du&um  in  fe  producic  1 . 
&c  3.  producic  5.  &c  5.  producit  i.vc  5.  in  $. 
facic  i  c .  &c  1 1  •  in  1  u  producit  i  i  u  quibus 
diuifus  per  6.  fupcreft  i.Qtiod  etiam  lic  de- 
monftratur  de  5.  &c  compoiitis  a  5.  nam  di- 
uifo  r .  in  3.  &c  2.  quadratum  eius  componi- 
tur  ex  duplo  3.  m  2.  in  quo  nihil  lupcreft  fi 
diuidacur  per.6.&  ex  quadrato  ^.quodelt  9. 
in  qno  fupereft  ?.&  ex  quadrato  z.quodeft  per  4fecun 
4.  fed  iundlis  4-&  }.&  abiedo  (J.fupereft  1.  di  Elem. 
ergo  5.  in  5.  duc"tum,&  diuifo  produdo  re- 
linquicur  1.  Et  firnUicer  capio  17.&  compo- 
niturex  iz.&  5.quadratu,ergoi7-componi- 
tur  ex  quadrato  1  2.  in  quo  nihil  fupereil,& 
duplo  5.  in  1  2.  inquoetiam  nihil  fupereft,fi 
diutdatur  per  C.  &  ex  quadraco  5 .  in  quo  fu- 
pereft  1  .ergo  in  nullo  numero  compofitoex 
5.&  (j.vel  compoficis  ex  6,  poterit  produci 
numeius,qui  diuifus  per  (S.reiinquat  5  -igicur 
neque  talis  numerus  poceric  componi  ex  duo- 
bus  quadracis^inquibusfupefht  5.  &  i-quia 
nullus  eft,in  quo  fuperfit  5.  fafta  diuifione 
per  6-  Ex  quocolhgicur  vna  regulat  quod  Ci  ( 
quis  dicac  muktplicaui  27.  infe,&  diuifi  per 
1 3.  veUena  fcire  quid  iLipereft,dico  quod  fi- 
ne  mukiphcatione  &  diuifione  poceris  hoc 
fcire  ex  demonftiatione  di£ta  ,  dinide  er- 
go  27.  per  1 3.  &  relinqnicnr  1.  duc  in  fe 
fic  1.  dicesergo  quod  fupereric  i.&  ica  fi  du- 
cerem  i.8.in  le,&  diuiderem  pet  n.dicoquod 
fupereric.3.namdiuifo  zS.per  1  i.rehnquicuc 
6.duc  in  6.fic  }6.diuide  per  1  i.relinquitur  3. 
vcdidtum  eft,&  tan;u  relinquitur  dn&o  18. 
in  fe  &  fit  7  84.  &  diuifo  per  11.  Reuercendo 
ergo  ad  propofitu.patec  quod  ex  duobus  can- 
tum  numeris  impa^ibns  quadratis  poceft  con* 
flari  ille  numerus,quoru  radices  diuifae  per  6 . 
relinquunc  3-Sed  de  paribus  vel  fupereft  2. 
vel  4-vel nihil,fed  quadracum  2,eft  4-&  qua- 
dratum  4.  diuifum  per  6.  etiam  relinquit  4. 
ergo  neque  ex  duobus  numetis  ,  in  qui- 
bus  fuperfint  1.  neque  in  quibus  fuperfinc 
4.  neque  in  quibns  iuperfint  in  vno  i.in  al- 
tero  4.poterunt  quadrata,in  quibus  feper  fu- 
pererit  ^..&  iun£ta  faciunt  8.  in  quafupereft 
2.conflare  numerum  di£tum  feu  quaefitu,qui 
poffit  diuidi  per  6.  neque  ex  quad.  duornm 
numerorum  ,  in  quorurn  altero  nih.il  fuperfic 
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m  reliquo  fuperfit  1,  vel  4.  quia  in  aggre- 
I  gaco  quadratorum  femper  fuper  ent  4.  Er- 
go  reJinquitur  quod  ille  numerus  compo- 
necur  ex  duobus  quadratis  ,  vel  impanbus, 
quoram  lateradiuifa  per  C.  rehnquUnc  3, 
veiex  duobus  paribus  quorum  lacera  diuila 
per  6.  nihii  relinquant.  Qportet  jgitur  111- 
uenire  duos  taJes  numeros  quadracos  nume- 
rorum  imparium,  in  quibus  fupeifit  3.  fi  di- 
uidancurper  6.  autpariuminquibusmb.il 
iuperfic  ,  quorum  aggcegato  diuifo  per  6. 
prodeac  rrumerus  quadratus. 

His  vifis  dico,quod  conftat  radices  talium 
numerorum  oportere  effe  in  impanbus  per 
addmonem  6.incipiendoa  i.vtfinc  3-9.15 
Zl' ;  *7«  3  i-  39.  45.  5 1.  &  fic  deinceps :  in 
paribusautem  per  additionem  eiufdem  6. 
incipiendo  a  6.  velut£.  iz.  18.  24.  30.36. 
4 2-  48.  54.  60.   Dico  ergo  quod  diuifo 
numeraillo  compofico  per  6.in  imparibus 
exibit  numerus ,  qui  diuifus  per  (S.fupercric 
5.  &  in  paribus  qui  poceric  diuidi  per  6. 
Quiacomponuntur  ex  huiufmodi:  velut  3. 
iniefacit  9.  &  2f.  infefacit  zij.quiiun- 
&ifaeiunt  234.  diuifo  2  5  5.  per  6~.exk  39. 
<jui iterum  diuifus  per  6\fupereft  ^.&  fimili- 
ter  capio  <».&  1  i.quorum  quadratafunc  $6. 
&  144.  &  aggregatum  180.  qui  diuifus 
per  (J.exic  jo.qui  lterum  poteft  dmidi  per  6. 
Ethocquia  quilibet  illorum  poteft  diuidi 
per  qtudiacum  6\in  paribus,ergo  aggregato 
diuiio  per6.  quod  prodit  ,  iterum  poterit 
diutdi  per  6.£c  in  imparibus  quodlibet  qua- 
dratorum  exuperat  lupra  fenacios  in  ^.igitur 
^ggregatum  diuifum  in  2.  pariet  numerum 
qui  diuiius  per  3.  exibit  numerus  impar  co- 
pofitus  ex  fenariis  &  3.  Illud  ergp  quadra- 
tum,quod  prodibit,  velerit  compofitum  ex 
tenarus  ,  vel  lupererit  ^.Sed  cum  3.  nume- 
^  rec  6.ergo  tres  quadraci  numeri  fciiicetduo, 
'  qui  componunt  numerum,&  qui  prodit  per 
diuihonem  6.  erunt  compofiti  inter  fe,  ergo 
■Sc  radices  illorum.  Igitur  radix  numeri  qua- 
Jrati  ,  qui  peruenit  diuifo  aggregato  qua- 
•iracorum  per  6".  eftex  eodem  ordine  impa- 
rium  ,  fi  impares  numeri  quadrati  fuercint, 
aut  parium  fi  pares.  At  hoc  eflenon  poteft, 
nam  fra<5ii  ilLi  numeri,qui  eruntradices,non 
erunt  minimi  ,4ed  diuifi  per  j.oftendent 
minores,quod  eft  contra  fuppofiturn5quare 
nullo  modo  6.poceft  diuidi  in  duos  numeros 
quadratos ,  nequeintegros  ,  neque  fraccos, 
quod  erac  demonftrandum.  Habes  igitur  ex 
hoc  demonftrationem  quando  non  poffic 
diuidi,  &  quando  poffit,quodpoffit,&  qU0- 
modo  fimul. 
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Propofmo  cemefima  ^nrm^efma  fexut. 
Horologiorum  tempus  multiplicare- 
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Contingit  quandoque  quod  horologio- 


rum  tempus  breue  eft  ,  volutpus  aute  maius 
emcere.-idduobus  modis  poffumus,quoium 
vnus  difficiliot  elt  fed  perpetuus  -  &  longc 
nobilioc ,  naro  grauitas  ponderis  verfatius 
erricit  quidem  tardiorcm,  Led  diflicilius  mo- 
bilem  ,  &  ub  id  giauiore  pondere  indigai- 
tem.Sit  ergo  rota  d  b  verfacilis ,  qua:  ceitam 
menfuram  exjgic  proquacunquc  funisparte 
correfpoudentis  vnidenciex  ceutura  ,  m 
quos  diftin&a.fit,  curriculum  autem  c  d 
quinquc  dencium  ,  per  quod  rotafeiaginta 
dentes  habens  circumuoluatur  .in  conuer- 
fione :  igitur  prims  rota:  vicies  circamfere- 
turjfecunda  dentefque  mcc.  ruifusad hanc 
fecundam  tertia  nectatut  cum  cutriculotex 
dentium  ,  acque  in  ea  dcnces  ieptuaginta 
duo  ,  vc  in  vna  conueriione  fmc  xiiijcccc. 
dentesi  lgitiir  cot  dences  in  vna  conuerfione 
primae  roca;  circumuolucncur.  Iam  vei6 
tempus  lllud  potent  duplicari  ac  triplicati" 
iuxta  tarditatem  temporis  veriatiiis  .-quaco 
igttur  ponderofius  fueric  illud  tempus  ,tato 
tardius  mouebitur,  pauciorefque  circtimuo- 
lutiones  neceifanas  erunt  ad  explendam  vna 
diem  ,  id  eft  horas  24.  fed  hoc  mcommodi 
accedec,quod  retiolucio  indicis  canco  tardior 
erit ,  vt  non  iufte  oftendat  horas :  piopbit» 
tum  igitur  eft  ,  vt  pondera  tardius  ferantur, 
index  autero.  &  qux  ad  iridrcem  fequumur 
horarum  demonftratbnes  celerius  auteode 
modo  ferancutv  Ponamus  ergo  poftquam 
eadem  racio  celerioiis  &aeque  velocjs  pon- 
derisaucem  tardius  defcendentis  aut  con- 
tra  tardioiis ,  aut  asqualiter  circumdufti  in- 
dicis,  celeriorts  autem  defcenfus  ponderis, 
quod  ad"  nullam  vtilitatem  profntuiu  video. 
Sit  ergo  vt  p6dus  velim  tardius  defcendere, 
rotam  autem  Kqualiter  circumferri ,  dico 
quod  ex  tempore  mobili  feu  verfatili  (  &  eft 
ferrum  ,  qtiod  in  fummo  horologijcitra  vl- 
traque  Fertur  tam  in  horologiis  pondcjum 
quam  mola?  ( id  fieri  non  potcft  :  nam  qrftm- 
tum  tardabitur  rota  tercia  fecunda  &  prima, 
atque  ob  id  defcenfus  ponderum  ,  tancum 
remorabitur  rota  prima  qua;  indicem  often- 
dit ,  ergo  tantum  index  cardabitur  quantum 
pondera ,  &  yi  vno  verbo  dicam  ,  cum  ea- 
demrota  index  circumferatur ,  &  pondus 
defcendat,  quantum  vnum  Cardacur  tantum 
&  aliud. 

Secundus  modus  eft  ,  vt  rota  vna  totum 
tempus  cum  indice  in  viginti  quatuor  horis 
circumuoluaturJ&  currulis  in  quo  funis  mi- 
nor  hat :  necefle  eft  igicur,  vt  cncumuoluta 
rotaaut  femel  aut  bis,  ter,  quacer  decies, 
&  circumuoluatur  pleno  circuitu  index ,  & 
hne  crrore.  quoniam  tempus  &  dences  me- 
furar  refpondent:  igitur  fub  eifdera  ciicuki- 
bus  numero  eodemque  tempore  minusex 
fune  defcendent  in  curruli  paruo  quamma- 
gno  :  quare  mutatione  indiget  curmlis ,  aut 
vt  funis  circumuoluens  rocam  curriculum 
habeac  annexum  roca:  oftendenci  horas,  in 
qua  pauciores  finc  dentes  :  nam  in  eodem 
tempore  ,  &  circuitu  paucioribus  vicibtis 
ciTumuoluiturrota  funis,qua?grauitate  te- 
poris,&  mulcitudine  denttum  certa  feruabit 
menfuram.  Setl  in  hoc  necelfe  eft  grauius 
efficere  pondtis,  aut  leuius  tempusquoniam 
funis  debilius  circumueitit  rotam  :  minus 
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men  carde  quam  fit  pro  patuitatis  circui-  Sant  horum  duo  genera  ptimum,&  anti-  c&m 
tus  ratione.  «juius  licet  multo  pofterius  eo  quod  ponde- 


Tettius  modus  facilior  eft,&  magis  com- 
pendiofus:  Sit  horologium  a  b  c  ,  in  quoro- 
ta  d  quse  funem  continecbafis  horologije  f, 
cui  finnitet  fint  appenfae  dua»  trochleae 
g  &  h  &  funis  vna  parte  trochleae  appen- 
fus  in  k  ,  ducatar  ad  inferiorem  aliam 
trochleam  1  inleraturqueibi  orbiculo  fuo, 
&  redeat  a  dextra  fuperius  inferaturque 
orbiculo  fuperioris  trochleae  ,  deducatur- 
que  verfus  finiftra:atque  lbi  defcendens  ha- 
beat  podus  tracSoriura  in  m  ,  deducacurque 
fupra  ad  rotam  horelogij  d  ,  &  circumuo- 
lutus  exeat  ipfum  ,  &  defcendat  ad  Cro- 
chleam  11  ,  fubque  eacircumuolutusiterum 
afcendat  a  dextra  parte,&  circumuoluatui  h 
cochlea  rediens  ad  finiftramibiquedefcen- 
dens  connedtatur  trochleae  in  inferiori  in  o, 
cuiusirrue  pattiannectaxur  pondusremorans 
in  lmoannexum  parte  trochleae  p.  Cumer- 
go  trahitur  n  trochlea ,  trahitur  funis  adeo 
vtjpondus  m  tandem  afcendatcum  trochlea 
1  prope  K:quia  ergo  in  duodecim  horis  pon- 
dus  m  defcenderet  per  k  1  funem  reuolu- 
tionibus  circa  d  rota  dicamus  viginti,ergo  Ci 
debet  defcedere  a  k  adl,perfune  duplicata 
k  l  cumipfam  necefle  ficobequitantem  d  re- 
uolutiombus  quadraginta  circumuolui  d, 
nam  tota  o  h  n  d  m  g  1  k  longe  maior  eft 
duplo  k  l ,  necefleeft  m  defcendere  tardius 
quam  in  duplo  cempocis ,  quo  defcenderet 
per  redtu  funem  k  l,quod  erat  demonftran- 
dum.Et  hanc  appendice  vidi  apud  Caefarem 
Odonum  Apulum  medicum,virum  elegante 
lepidiquekingenij.  Memento  vero  quod  vbi 
otbicuK  non  cederent  funi,velquiaduriotes 
in  circumuolutione  ,  vel  quia  latiusexcipe- 
rent  illum  reduplicato  fune  circaillosomni- 
no  circumducuntur  ,  fed  difficilius ,  ideo 
egenr  grauiori  pondere. 

Propojitio  centeftma  quinqua^ejima  feptima. 

Horologiorum    molarium  rationem 
oftendete 

TomJF. 


ribus  ducitur  ,  quod  funiculo  ex  inteftinis 
ouium  feu  fidibus  lirae  agitur.  Sic  igitur 
axis  f  k  etectus  fuper  plano,cui  per  longum 
coniundta  mola  mulciplicis  fpirx  in  fine  cu- 
iusc  annectatur  ferreo  circulo,qui  habeatur 
lococapf  ulae  b  cquse  cncumuolui  poflit-.huic 
cireundi&us  fums  d  e  mukiplicicer.in  pun- 
cto  g,fit  aucem  eh  in  modum  pytamidis 
fenfim  in  acutum,fed  non  valde  per  fpiram 
exculpta  definentis,cui  rota  in  vertice  infer- 
ca  denticulo,&  vertatur  h  e,colligens  funi^ 
culum  tractum  in  fpira  verfus  apicem:'vnde 
funiculus  circumuoluet  b  g  d,capfula  verfus 
Ctrahet  ergo  mola,&  conftringec  violenter 
quantum  ferc  longitudo  funis  quae  circum- 
uolui  poteft  a  b  e  ad  h  :  &  cum  crahitur  in 
deremittitur,no  poteftmolaftatim  retrahe- 
re  reluctantibus  denticulis  h  1  rota;  &  aliis 
que.  implicanturcurriculom,  aigitur  mola 
conftructa  violenter  mouetb  g  d,capfulam 
motu  concrario  a  c  in  d  &  in  g  &  in  b,quare 
funis  d  e  trahicur,&  trahite  h  vllu  circum- 
uoluedo  conttario  motu  priori,is  mouet  de- 
ticulo  rotam  h  l,illa  per  curriculum  in  aliam 
rota,&  fic  deincepsdonectcpus  moUeatur, 
&  rota  indicis.  Hic  adeft  capfula ,  &  quod 
circumuertitur  aclauenon  eft  axrs  molae  fed 
extra  molam  ,  fcilicet  e  h .  Et  quoniam  hac 
ratione  quanto  mola  a  magis  explicabitur, 
tanto  lencius  crahet,&  vertec  h,ide6  hoc  ex 
ftructura  auxilium  pratftacucvt  funis  in  in- 
feriore  parte  complexus  latiores  orbes,&  e 
regione  tanto  vehementius  vercat  e  h:&  ita 
vis  quae  remittitur  ob  rnolae  laxitate,augetut 
tantundem  ob  fixum  &  magnicudinem  fpi- 
rarum  vt  diftarftiorum  fua  extremitate  ab 
hypomochlio  ,  quod  eft  axis  coni  e  h  ,  feu 
inftar  axis. 

Alterum  genus  horologiorum  cum  mola 
fine  funelococapfulae  habet  rota  plano  fub- 
ftracam,plenam  denciculisaxis,quo  circum- 
agicur  violencer,non  eft  extra  molam  fed  ei 
annexaeft  mola  intus,  exterius  autem  rotar. 
ergo  circumdudo  axe  mole.  vim  paticur  cir-* 
culus  exterior,  fed  non  mouetut ,  quoniam 
clauo  impeditnr.  Vbi  mola  quantum  decec 
conftricta  eft  fublato  clauo  ftatim  fecu  trahit 
rocam  ,  &  illa  curriculum  rotafque  alias  , 
&  tempusagitur,  &  index  vettitur.  Sed 
in  hoc  idem  eftincommodum  fine  remedio 
quod  fuit  in  priore.  Vbienim  cceperic  laxa- 
ri  mola  canco  tardius  progrediuncur  rotae: 
atque  index.  Veluti  axis  a  b  cni  fecundum 
longitudinem  motae  caputinterius  annexura 
eft  altero  circulo  rotse  in  c  d  curriculum  ro- 
tz  e,  implexu  rotas  f  clauus  rotam  retinens„ 
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donec  circumdufto  a  b  mola  conftrtngatur, 
&  latus  eius  trahat  rotara  ex  c.  Iiide  fubla- 


to  clauo  circulus  ,  feu  rota  trahitur  ex  c  in 
g,  5c  inf  a  molajquae  etiam  fecundum  ean- 
dem  pattem  circumuoluta  eft  :  igiturd  cir- 
cumagetur  a  rota  &  reliqua.  Sed  vt  dixi 
conftructio  haec  non  fatisfacit, 

Aliam  ergo  oportuit  excogitare  qua; 
huiufmodi  eft.  Sub  axe  a  b  ,  qui  circura- 
uertitur  ad  molam  contrahendam  rotam,col- 
locant  paruam  quae  eft  ,  vt  ita  dicam  ,  pars 
axis  ima  cui  inferuntur  dentes  in  ambitu  ea 
ratione  ,  vt  dum  mOla  tenditur  ,  premant 
denticulos  interiores ,  atque  ita  elabitur,  to- 
tiefque  cicumducitur  manente  g  f  donec 
colligatur,  mola ,  quae  non  vt  priore  reliquo 
extremo  vlUrotasaffixa  eft,  fed  columnas  in 


coutinenti  opercula  horologij  Cum  ergo 
inola  tenta  retrahat  axem  a  b  contrario  mo- 
tu,  Scilierotam  mobilem  ,  quae  cum  non 
poflit  regredi  propter  auerfos  dentes  ,  mo- 
uetrotam  f  g  contrario  motu  ,  quae  circum- 
a<5ta  per  denticulosfuos  curriculum  agit ,  & 
&  reliqua  omnia  neceflatia.   Cur  autem 
cum  laxatur  mola  ,  &  vertit  lentius  c  e  ro- 
tam  coniun&am  ,  ideoque  gf ,  &  reliqua 
omnia  non  tardetur  tempus  ,  &  circumuo- 
lutio  indicis  caufa  eft  alia  longe  quam  in 
priore  s  nam  mala  longior  fit  crafiior ,  & 
durior  adeoque  robufta  ±8s  rotas  leues  ,  ac 
tempus  dum  laxata  fuerit  nPnus  fuum  iufto 
in  tempore  obeant :  quare  necefte  eft,vt  ab 
initio  vehementius  agat ,  &  celerius  rotam 
cum  axe  qui  trahitur  a  mola.  Ergo  excogi- 
taiunt  aliud  genus  retinaculi  forma  co- 
chleae  quod  ab  initio  moratur  vehementer 
axem  ne  circumagatur  ,  &  qdanto  magis 
raoia  explicatur  eo  minus  retinet  impetu  il- 
Jius,adeo  vt  vehementer  retineat  vehemen- 
tem  concitationem  mediocriter  moderatam, 
fegniter  lentam  ,  nullo  modo  iuftam  :  ita 
fit,vtfemper  ferme  aequaliter  moueatur. 
DifficiJe  eft  tamen  ad  vnguem  feruare  mo- 
derationem,&  aequalitatem,  &  magisetiam 
in  his  horologiis,quae  vno  circuitu  molas 
tempus  longius  exigunt :  at  difficilius  etiam 
efficere  molam  ,  quae  longo"  tempore  durec, 
cum  intenta  valde  celerius  moueat  rot^s ,  8c 
ob  id  breui  abfoluatcircuitum  ,  mollior  au- 
temcito  remirtatur.Et  ob  idlongior  &  non 
adeoduramelior  eft,  Ratio  autera  cochlea? 


ita  fe  habet.  Circa 
axem  molae  d  deduci- 
tur  cochlea  a  b  c  > 
quae  dum  laxatur 
mola ,  cochlea  moue- 
tur  ex  b  in  c  ,  atque 
ita  pariter  laxatur  vis  cochleae  retinentis 
axem. 


Propofitfo  centejtma  qmnquageftma 
oUaua. 


Rationem  indicis  mobilis  cum  iou 
horarum  numerus  per  ictus  indicatur  ex- 
plicare. 

Hoc  fieri  poteft  in  fingulo  genere  horo- 
logij  trium  defcriptorum.  Propterea  fuffi- 
ciat  de  vno  oftendifle.  Sed  &  in  ftngulo 
genere  func  multi  modi ,  vnius  tamen  red- 
didifle  rationem  fufficiat.  Hoc  autem  qua- 
tuor  habet  difficultaces  :  prima  vt  horatum 
ictus  conueniant  cum  indice  :  fecunda  vt 
conuerfo  indice  couertatur,  &c  rota  i&uunv 
tertia  vt  ictuum  numerus  cum  numero  in- 
dicis  conueniat-  Vnde  multa  funt  horo- 
logia  ,  in  quibus  iclus  vnus  folum  audi, 
tur  fingulis  horis  ,  atque  hic  modus  faci- 
lis  eft :  quarta  cur  in  horum  plerifque  fi 
non  pulfata  ftatim  hora  transferatur  index, 
non  ceflat  pulfatio  :  imonec  retineri  poteft, 
donec  pondus  illud  defcenderit.  Ergo  pri- 
mi  &  tertij  ratio  hxc  habeatur ,  cum  rota, 
quae  indicis  rotam  circumagit  ,  peruene- 
rit  ad  horx  finem  ,  denticulo  foluitaliam, 
eleuans  obicem  ,  illa  mouetur  a  pondere 
proprioalio  ,  fcilicet  abillo  quodtempus 
agit  :  aut  fi  fit  horologium  mola;  a  mola 
alia   propria  ,  quae   malleos  circuma®» 
perpetuo  ,  mouet  ,  atque  motura  eflec 
femper  ,  donecpondus  ad  terram  defcen- 
deret  :  verumdum  mouetur  defcendit  fer- 
rum  pro  quouis  i&u  quod  in  rotae  lim- 
bum  incidit  ,  &c  donec  inciderit  ineam 
partem  qua;  lenis  eft  dilabitur  ,  nec  reti- 
netur  ,  &  ita  eleuatur  rurfus  ,  at  vero 
cum  in  concauam    partem  iwcidit  reti- 
neri  necefle  eft  :  atque  ita  pondus  non 
amplius  defcendic  ,  rota  fiflitur  ,  tsaU 


leus  manet  immobilis  :  fpatia  er- 
go    qua;    funt    iiiter    cauitates  fant 

fecandurn 
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fecundum  magnitudinem  propottionis  nu- 
mcrorum  horarum,  velad  fex  ,  vei  ad  duo- 
decim  ,  vel  ad  vigintiquatuor  tccmman- 
tium,  Ita  quod  ,  gtacia  exemph  ,  lit  iam 
in  cauitate  a  duodecima:  horae  vncus  ,  di- 
uidam  circulum  iocum  111  duas  partes  aequa- 
les,  quiain  finguhs  medietatibus  propo- 
litum  eft  ,  duodecim  facere  cauicaces  pro 
vnco  recinendo.  Ec  quia  in  vnaquaque 
mediecate  oporcet ,  vt  pulfenchora?  lxxviij. 
&c  prarccrea  fint  ibi  fex  fpatia  cauitacum, 
quarum  fingulae  contineant,  gratia  exempli, 
duo  fpacia  vnius  idus ,  vt  cernus  retineacur 
vncus,  erunc  igitut  fpacia  omnia  nonaginta: 
diuidemus  ergo  raedietatem  circuli  vctan- 
lein  nonagmtapartesacqualesincipiendo 
ba,&  dabimus  b  primar  horac  quod  lpa- 
tium  eft  vnius  tantum  partis  ex  nonaginta, 
poftdefcribemusccauitacem  duarum  partiu 
ica  vbi  i&um  vnum  dederit  vncus,  retinebi- 
tur  in  c,  p6ft  accipiemus  duo  ipatia,  &c  finc 
fignificata  d  litera  ,  poft  qux  faciemus  caui- 
tatem  e  :  &  ltavncus  bis  cadet  ind,  ik  pul- 
fabunt  duo  ictus ,  &  p6ft  reunebuur  vncus 
in  e.  Ec  poft  acciptam  fpatium  triurri  par- 
tium,  quod  lit  f ,  &  poft  defcnbam  cauita- 
tem  g  duarumpartium,  atque  tta  procedam 
vlque  ad  duodecim. 

Ex  quo  toaoifeftum  eft  pondus  quod  agit 
rotam  volx  nondelcendcre,  mfi  dum  horas 
pullantdecus  quielcere. 

Secundum,  quod  defcendit  illud  pondus 
plus  &  minus ,  mxta  proportionem  numeri 
horarum.ita  quod  quando  pulfabit  vnahora 
parum  valde  defcendet ,  cum  fex  hone  fex- 
cuplo  magis  ,  cum  duodecim  adhuc  Jonge 
magis  ,  ideft  duplo  plus  quamcum  pulfant 
fex  hoive. 

Secunda  conftru&io  hanc  habec  ratione: 
Cum  n  rota  indicis  coniun&a  fuerit  rotae, 
qu*  eransfet  malleum,necelfe  eft  vt  vna  fe- 
rancur :  qumimo  lllud  magis  muum  de  quo 
illi  non  mirancur  quia  frequens  eft  ,  lcilicet 
cur  auc  quomodo  (1  diuifae  funt  vc  circum- 
du&o  mdice  non  transferatur  rota  mallei 
pondete  camen  verfata  rota  indicis  in  idem 
incidat  ,  vt  horae  quae  pulm  declarantur 
ad  vnguem  &  in  etfdem  fedtionibus  con- 
uenianc  cum  horis  quas  index  often- 
dit. 

Verum  quia  multis  modis  contingit  or- 
dinem  horologiorum  peruerti :  in  fimilibus 
quidem  iS  hoia  indicis  fimul  &c  pulfus 
vna  circumferuncur  ,  fed  cardius  ambo 
index  craducicur  ad  locum  debicum  ,  in- 
de  ponderi  aliquid  addicur.  Si  ver6  antc 
procefleric  quam  Sol  indicet  ablato  ponde- 
re  .finestempus  fluere  vfquead  indicislo- 
cum  fine  motu  horologij ,  pondus  quoque 
ipfu  n  minues.  Ac  fi  portdus  pulfusintet- 
ram  deuenerit  vel  prope  ,  expe&a  donec 
fuperlinea  index  faetic  ,  inde  trahe  ,  ne- 
que  enim  excurrec ,  nam  fi  dum  indcx  eft 
in  mcdio  hor*  aut  prope  ,  traxeris  pon- 
dus  pulfns  ,  non  definet  defcendere  ,  pul- 
fabuncque  horae  donec  ad  terrarm  pon- 
dus  deuenerit ,  quod  fi  iam  in  errorera  inct- 
deris  pullentque  horas  &C  defcendat  ,  pon- 
dus ,  fenfim  deducito  indicem  ,  cum  enim 
ad  finem  horas  perueneric  initiumque  fe- 
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quenus  ,  quoniam  fenunv  in  interualium 
deuenetit  rota  &  pondus  rmnabitur.  Ind* 
fubiato  pondere  donec  Sol  ad  horam  quam 
mdex  monftrat  peruenetic ,  reddes  pondus 
hotologio.  Si  ergo  horara  pulfu  eandem 
declarat  quam  mdex  ,  bene  eft  ,  ft  non, 
pauiulum  vitgulam  eleua  quae  eft  hixta  fo- 
res  horologij  pullabitque  Lequens  hora  ,id 
vero  totiesrepetes  immoto  m  dies  &  lubla- 
to  ,  fi  vereris  ne  extra  interuallum  fer- 
rum  feracur ,  Sc  ob  id  excunat  rota  pultus 
horaium  ,  donec  hora  pulfec  quae  cum  m- 
dice  conuenit ,  ftatimque  pondus  quo  horae 
puilanc  furfum  retrahes.  His  quinque  re- 
guiis  vfum  difces  fimilium  horologiorum, 
vnumquodque  atitem  proprias  lubct  :  fed 
dua:  prima:  omni  horologio  latisfaciunt. 
Qubd  ii  ha;  non  fatisfaciunt  iam  horolo- 
gium  laborat  :  tum  vero  illud  difloluere 
opoctet  &c  detergere  &  inungere  .iuuatau- 
tem  vei  capfula  vel  linteo  perpetuo  pul- 
uerem  ab  illo  arcere.   Qu6d  fi  nec  fic  refti^ 
tuicut  necelfe  eft  diflpluete  Sc  antea  con- 
fiderarc  impedimentum   >  poft  denticu- 
lumqui  laborac ,  plerunque  enim  aiiquem 
inuenies  huiufmodi ,  qnera  Hma  aut  alia  ra- 
tione  reftitues  ,  femper  autem  hi  ferme  re- 
ftituuntilr.-  at  qui  roola  aguntur  prxter  ro- 
tarum  dc  axiunr  &  indicum  labores  >  molss 
etiaminsequalitati  &  defeclibus  fubiiciun- 
tnr,qui  fi  nimis  velocitet  agunt  rctas  cura 
difficukate  reftituuntur  moderationi  ,  h 
lentius  raro  vel  nunquam  emendantur  ,  vix 
etiam  noua  induda  mala. 

Propof.tio  centefhna  qumqnagefima 
nona- 

Nullus  angulnsreftilineos  aqualis  efle 
poteft  alicni  angulo  contento  reiSU  6c 
circuli  portione. 

Sic  angulusa&  circulus  bc,  diconon 
pofle  ahquem  angulum  contencum  refta 


&  circuli  portione  elTe  illi  aequalem  ,  Ci  Cotn, 

enim  eite  poilit ,  fic  c  b  e  ,  ducatur  reda 

b  d  f aciens  re&ilineum  d  b  c  aequalem  a, 

eric  ieitur  d  b  c  aequalis  e  b  c  per  commu-  PeI  *i-  PtU 

nem  ammi  fententiam  ,  ieu  ergo  b  d  cadac 

intra  circulum  feu  extra  ,  eric  pars  aequalis 

toti  quod  efle  non  poteft.  Sed  neque  po- 

teft  cadeie  recla  fuper  b  e  »  nam  id  eft  con- 

tra  demonftrata  ab  Euclide.  At  fi  ficangu-  t  Elcm< 

lus  c  b  e  excerior  fimiliter  produdta  b  d,  feu 

intusffru  excra  cadac ,  pars  erit  aequalis  toti 

quod  efle  non  poteft. 

Ex  hoc  patec  quod  nullus  angulus  peii-  Gom; 
pheria  circuli  &c  recl:a  contentus  poteft  elTe 
Z  2    2  a;quaiis 


<?or,*.,; 
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sequalis  re&o  >  quia  rectus  etiam  re&ilineus 
eft. 


Et  rurfus  nullus  angulus  peripheria  &  recta 
contentus  a  re&a  linea  per  aequalia  diuidi  po- 
teftjparecquia  vna  pats  efTet  angulus  rettili- 
neus,alia  contentus  re£ta  &  peripheria  :  ifti 
autem  non  porTunt  efle  aequales ,  quare  nec 
piior  potuit  peraequalia  diuidi. 

Ex  hoc  etiam  patet  quod  fpatium  eonten- 
tum  a  peripheria  circuli  nulli  angulo  re&ili- 
neo  aequale  efle  poteft.  nam  dimidium  eftet 
aequale  dimidio,quod  eft  contra  demonftrata. 

rLEMMA  PRIMVM. 

Inter  duos  circulos  qui  fe  diuidant  inhnitas 
linea;  duci  pollunt  Inter  circulos  aucera  qui 
ie  tangant,rectalineaduci  non  poteft. 


Pcr"i  1  pti-     Sint du°  circuu  a  b  &  a  c ,  qui  fe  diuidant 
mi-FJcrri.  '  *n 3)Sc  ducatur  ex  cetro  infetioris  d  a  Sc  ad, 
8c  ad  d  a  cathetus  a  e.dico  quod  a  e  diuidec 
angulnm  b  a  c  ducatur  ex  centro  luperioiis 
P«r'i  f .  ter.  a  c  b  quod  fic  f,f  a  cui  cathetus  a  g,quia  ergo 
tij  Blem.     e  a  cadit  infra  a  g,&  inter  a  2  &  a  b  non  po- 
tij  Eiem,     Ce        1  re<^a>igitur  e  a  cadit  intra  a  c  b  cir- 
cutum.  Rurfus  tangant  fe  ctrcufi  c  d  &  c  e, 
&  ducatur  ab  per  centra  eorum  qua:  appli- 
cabit  ad  c,ex  c  ducatur  cathetus  c  f  &  quo- 
niam  cfcontangitcirculum  c  e,igitur,duc1;a 
quauis  linea  infra  c  f ,  cadet  intra  circulum 
c  e.  Non  ergo  poterit  cadere  inter  cd&ce. 

LEMMA  SECVNDVM. 

Dato  angulo  contento  duabus  peripheriis 
a»qualium  circulorum  fe  fecantium  squalem 
redilineum  illi  fabricare. 
ttorn.  Si  angulus  a  b  c  duabus  peripheriis  asqua- 

Per  modam  Iium  circulorum  contentus,volo  ei  a*qualem 
S.pnmiEI.  redilineum  fabricare  ,  ducantur  b  d  &  b  e 
*quales,vt  pote  fadto  b  centro  eritque  angu- 


lus  db  a  asqualis angulo  ebc  .-nddito  vtrique 
communi  d  b  e  ex  peripheria  &  retta,  fiet 
angulus  d  b  e  redtis  sequalis  a  b  c  ex  peri- 
pheriis,quod  erac  demonftrandum. 


h  K 


Ex  hoc  patet  quod  reliqua  duo  fpatia  non 
poflunt  efte  aequalia  recMineo.Nam  fpatium  Ct" *' 
b  ac  demonftratum  eft  aequale  effe  redtilineo 
&  b  a  d  noefta?qualerecHineo,igiturfpatiu 
c  a  d  no  poteft  etfe  aequale  angulo  recHineo, 
nam  fi  fic  fic  b  a c  aequale  f  g  h  &  c  a  d  li  g  k,  pn  c 
igitur  totu,b  a  d  erit  sequale  toci  f  g  k  quod  pIxfcnni, 
eft  contra  fuppofitum  ideo  neque  b  a  e  quia 
b  a  c  &  d  a  e  iunt  asqualia  rectilineis  per  fe, 
&  etiam  pariter  accepta.  Tottim  autem  fp&- 
tium  a  eft  arquale  quatuor  ,  re&is  ergo  refi- 
duum,fcilicet  fparia  c  a  d  &  b  a  c  pariter  ac- 
cepca  iunt  a>qualia  re&ilineis  fpatiis,ted  fpa- 
tium  e  a  d  non  eft  a;quale  re6tilineo,ergo  per 
demonftrata  hic,nec  b  a  e,nam  fi  fir3fitergo 
b  aea°qualeh  g  k  &:  quia  ambo  fpatia bae 
&  c  a  d  iut  sequalia  re&ilineo  ex  demonftra- 
tis  fit  ergo  aequalia  f  g  k,  ent  ergo  excom- 
muni animi  fententia  fpatium  fgh  aequale 
fpatio  c  a  d,quod  eft  contra  primam  partem 
corollari']. 

LEMMA  TERTIVM. 
Intes  duas  redas  lineas  fe  tangentes  circuli  „ 

rC  f  1 1 MB 

dati  peripheriam  ducere.  Sit  circulus  datus  Ebi. ' 

ttt],6A 


t 

D 
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Q 

u 

a  b  redilineus  angulus c  d  e,volo  ilktm  diui- 
dere  circuli  periferia  data  b  f,duco  perpendi- 
culare  d  g  ex,d  fuper  d  c,&  facio  g  d  ajqua- 
lem  a  b  &  duco  circulum  per  d  qui  fit  d  h  ^ 
qai  cadet  infra  dc  &obidetiara  fu-  Jfail 
pra  d  e,igitur  diuidet  angulum  c  d  e ,  quare 
cum  circulus  d  h  fit aequalis circulo  b  f  patet 
propoficum.  Cor< 

Ex  hoc  patet  quod  infinitis  modis  poteft 
diuidi  angulus  c  d  e  peripheriab  f,nam  diui-  £ 
fo  per  redam  c  d  e  linea  d  k  per  squalia  &  lltt,M 
diuifo  k  d  e  per  prafente  peripheria  b  f,patet  Hcm. 
propofitum  quowiam  angulus  c  d  e  poteft 


in 
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in  infinitunj  recta  diuidi ,  &  ira  femper  per 
pcnpheriam,vnde  patcc  prcpofuum. 

SCHOLI  VM. 

Atque  haecomnia  fequuntur  de  mente 
Euclidis ,  quac  tamen  Tidentur  difficillima 
creditu ,  quoniam  anguh  rectilinei  ,  &  ex 
periphena  &  recla  funt  cx  generequatitatis 
continuas,  &  quod  decur  maius  &:  minus  & 
nunquam  detuv  zquale ,  videcur  abfurdu  ne 
dum  adip.irabile.Ec  maxime  quod  eciaanguli 
ex  periphena  6c  recta  func  diuerforum  ge- 
nerum  inter  fe  &  nifinicoru.  Praeterea  iftud 
i.Proro!".     repugnare  videturipfemet  Euclidi  ,  dicenti 
10  llcm.'    duabus  magnitudinibus  propofitis  inejquali- 
bus,li  de  maiore  earum  plus  dimidio  detra- 
hatur,atque  iteru  de  refiduomaius  dimidio, 
&  rurfus  de  eo  quod  relinquitur  plusdimi- 
dio  necelfe  erit  vt  tandem  minor  minore 
quanticasrelinquacur.  Nequeilluda  gume, 
tum  videtur  concludere  angulus  contaclus, 
ex  rec"ta,5c  circuhcircumferentia  non  poteft 
reda  diuidi ,  &  re&ilineus  poteft  diuidi, 
ergo  rccTilineus  femper  eft  maior  angulo  co- 
tacTus,  quia  hoc  contingitin  angulo  conta- 
dtus  propcer  modum  angulimon  paruitatem: 
licut  etiam  non  valet  de  figura  a  lunari ,  $£ 
quadrangulo  b.  nam  * 
poteft  b  diuidi  ab  an- 
gulo  ad  angulum  tecta 
&  a  non  poteft »  &  ta- 
„    rnen  a  maius  eft  quam 
b  ,  cum  contineat  ip- 
fam.  Proponantuf eigoduo  circuli  ad  e  & 
a  f  g  qui  le  contingant  in  a,  &  eorum  cen- 
tra  iinc  b  &  c  &  ducantur  re&a;  a  f  d  &  a  g 


proportione  pvocederent ,  maius  efletfpa- 
tium  femper  inter  peripherias  quam  re&as, 
igitur  angulus  peripheriarurn  eft  maior  an- 
gujo  a reettscorteentovCuvn  angulus  non  fic 
nifi  quidam  habitus  pvopinquitatis  linea- 
runijted  angulus  contacTus  ex  re<5ta&  pevi- 
pheria  maioc  eft  contento  ex  peripheriis 
cum  habeat  rationem  torius  ad  partem,  igi- 
tur  angulus  conta&useft  maior  dato  angulo 
redtilmeo- 

Prcpoftio  ce^tejtma  fexageftma. 

rropofita  linea  tribufque  in  ea  fignis 
pnn&um  inucnire,  ex  quo  ducta?  tres  hnea; 
adiigna  fmcin  pvoportionibus  datis. 

Sit  data  linea  a  b  c  iu  qua  pun&a  dicta  ceifij 
&  dacse  tves  lineaE  d  e  f,  volo  inuenire  pan- 


Eito.  diff. 
tcrcij  Blcm 


e  &  ccnftat  quod  poctiones  a  d  &  a  f  fivni- 
les  funt ,  itemque  a  e  &  a  g  dufta  enim  a  b 
ftr  ii.temj  c  pec  cetKia  cirCulovum  ex  contattu  tranfi- 
CnC"     bif  pev  illa:  quare  anguli  hag&hae  funt 
iidem  &  fimiliter  h  a  f  &  h  a  d  iidem,  por- 
tiones  ergo  a  f  &  a  d  itemque  a  g  &  a  e  fi- 
milesfunt :  angulus  igitur  g  a  e  ex  pcriphe- 
riis  &  e  a  d  cx  redfe  funt  iidem  in  pun&o 
a  :  fed  quod  ad  bafim  maior  eft  bafis  g  e 
quam  e  d  :  hoc  enim  fuppono  quod  per  fe 
eft  manifeftum  toties  diuidendo  arcum  d  c 
vt  fiat  minor  redtag  e.  Quiaergo  funtduae 
magnitudines  ,  quarum  termini  funt  iidern 
ex  vna  parte/cilicet  punctum  a,ex  alia  aute 
vnus  eft  maior  altero  ,  fcilicet  g  e  quam  e  f 
pcn  dccimi  &ade  peripheria  eft  maior^redtaa  g  e. 
Elcta.        Ergo  per  regulam  dialecticam  fi  iub  eadevn 
Tom.lV. 


cTum  >  puta  g  ex  quo  dudtae  treslineae  ad  a 

b  c  puncTa  fmt  in  propovtione  a  g  ad  g  b, 

vcad  c  &  g  b  ad  g  c,  vt  e  ad  f.  Per  praece-  Fct  1  f* 

dentiainuenio  circulum  excuius  peripheria 

cmnibus  ex  pqndis  ducla:  linese  ad  a  b  fint 

in  proportione  d  ad  e  ,  &;  pcr  idem  ciicu- 

lum  ex  cuius  peripheria  cjuielibet  lineas  du* 

dse  ad  b  c  puncla  fmt  in  proportione  c  ad 

f,fi  igitur  tfti  duo  circuli  fe fccabvk  in  aliquo 

punclo  puta  g  :  liquet  quod  lineas  du£t£E  ex 

g  ad  a  b  c  ,  erunt  in  proportione  d  e  f . 

Ex  quoliquet  quod  fi  voluevo  duceread  Conj; 
tria  puntfca  data,  tves  lineasin  continua  pio- 
portionedatadad  e  ,  fubiiciam  tertia  Vel  in- 
terponam,fi  voiuero  mediam.  Et  fi  vellem, 
vt  eflet  a  g  ad  g  b  duplicata  ei  qnae  eft  g  b 
ad  b  c  ,  &  vellem  qu6d  proportio  d  ad  a  d 
f  data  elTet ,  opovteret  inuenire  duas  thedias 
proportione  inter  d  &  f  ,  inde  operari  cum 
vna  earum  per  modum  propoGtum.  Uiftert 
corollarium  hoc  a  propofitione  jn  hoc,quod 
in  propoiitionc  non  quatrimus  nifi  propor- 
tionem  gaadgb&gbadbc,  non  g  a 
ad  g  c  ,  neque  comparationem  proportio- 
num:a  in  corollatio  quserimus  tres  propor- 
tioncsg  a  g  b  &  gc,&  comparationem  pro-^ 
portionum  inter  fc,fcilicet  a-quabtatem. 

Fropnjiiio  cer.tefima  fexagefima  fima. 

Si  fuerint  duo  trianguli  quorum  bafes  in 
eadem  linea  fmt  conftituti  &  a;quales  &  ad 
vnum  pun&um  terminati,  &  latus  vnum 
commune  inter  reliqua  quantitate  medium, 
necefle  eft  angidum  a  maioribus  hneis  con- 
tentum  minorem  elTe. 

Sint  duo  trianguli  a  b  c,a  c  d,  quales  pro-  Com" 
ponuntur,  &iitad  maiotabdico  angu-  f&  %  ^  pr}_ 
lum  d  a  c  effe  minorem.  Si  non  riat  angu-  ni  £\cmcn$ 
lus  d  a  c  asqualis  ex  alia  parte  ,  &  opor- 
tet  fvnon  fit  minor  vt  vel  cadat  a  d  fu- 
Zz  J  peE 
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perab  &  ducta  ad  ad  a?qualitatem  cadec 
infra  b  ,  dticta  ergo  d  c  erit  trigonus  a  d  c 


Propofltio  162. 


Per  18  pri- 
ttii  jBleni. 

Per  ig.pri- 
mi  Elem. 
Per  ij.eiuf- 
dem- 

^er  i3.eiut 

dem. 

Per  4-  ciuf- 
dem. 


JLemware  j 
Prop.if?. 


tnaior  a  bc,  quod  efle  non  poteft  cum  fint 
squaJes.  Si  autem  a  d  cadat  extra  a  b  duca- 
tur  d  e :  qua:  fi  cadat  fupra  b  c  vel  infra,cum 
totum  fit  maius  parte  erit  a  d  e ,  vt  prius 
maior  a  b  c  quod  eft  contra  Euclidem.  Re- 
liquum  eft  vt  d  c  cadat  fupra  b  c  :  hoc  au- 
tem  effe  non  poteft  ,  nam  cum  fuppofoeri- 
mus  a  b  efle  minorem  ac  erit  angulus  a  c  b 
minocangulo  a  b  c  ,  quare  a  c  b  eft  minor  ' 
re£to ,  &  ide6  a  c  d  maior  re&o ,  at  a  c  d 
aeqnalis  eft  a  c  b ,  alteri  igitur  a c  d  eft  maior 
redto  a  c  b  minor ,  erit  ergo  pars  maior 
coto. 

L  E  M  M  A. 

His  dembnftratis  quis  dicere  poflet  ex 
fuperius  expofuisquod  angulus  re&ilineus 
femper  efler  maior  angulo  contadus?  quia  - 
angulus  conta&us  non  poteft  diuidi  rofi 
obliqualinea,  rectilineus  autem  tam  obli- 
qua  quam  reda.  Propter  hoc  exponantur 


Per  uttcrtij 
Elem. 

P«  ll  tertij 
Elem. 
Per  ?t  0m 
mi  Elem. 
per  4.fexti 
Eleoi. 


Per  10  diffi. 
trcrci j  Etern. 
Per  pra-cc. 
dentem. 


circuli  tres  fe  tangentes  ab,  a  c  ,  a  d  hac 
ratione  vt  3.  b ,  b c ,  c  d  Snc  arquales ,  erunc 
enim  centra  omnia  in  lignea  conta&us  ,  & 
ducatur  a  e  f  g  recla  quomodolibet :  & 
erunt  duclis  lineis  b  c ,  c  f,  d  g  anguli  e  f g 
re&f.quare  omnestrigoni  abc,acf,  adg 
fimijes  &  ideo  a  e ,  e  f,  f  g  arquales ,  atque 
portiones  a  g,  af,  a  e  ,  iuxta  proportipnem 
circulorum  ,  quare  a  g,  erit  fexquialtera  a  f 
&  afdupla  ae  ,  igitur  per  pra?cedentem 
maior  erit  angulus  e  a  f,  quam  f  a  g,  &  a  d 
a  ex  recta  &  peripheria  quam  e  af,  igitur 
augendo  eadem  ratione  cum  perueniamus 
ad  angulu  b  a  g  qui  ferme  eft  recto  «qualis 
cum  deficiat  folo  angulo  contactus  ,  liquet 
angulumea  g  eflelonge  maiorem  multis 
redtilineis.  Iftud  poflet  etiam  demonftrari 
via  Archimedis  diuidendo  arcus  gainh 
&  f  a  in  k  bifariam  ducendoque  lineas  re- 
clas  g  h  &  f  k  &  ita  diuidendo  h  a  in  1 
k  a  in  m  bifariam  ,  &  ducendo  re£tas  at-* 
«jue  ita  femper  appropinquando  pun&o  a. 


Concludo  ergo  quod  angulus  conta&usex 
recta  &  peripheria  eft  maior  multisredtili- 
neis.  Caufa  autem  erroris  eft  quod  muiti. 
exiftimaruot  corrolariura  illud  efle  Eucli 
cum  non  fit.  Nam  Euclidi  fufficit  hoc  quod 
angulus  contadtus  non  poflitredta  iliuidj, 
nam  eo  vtitur  poft  modum  in  demonftratio- 
nibus.  Eo  ver6  quod  fitminor  omnibus  re- 
ctilineis  angulis  non  vtitur ,  ideo  etiam  fi 
ver  um  fuifletnon  fuiflec  :quanto  minus: 
cum  verum  non  fic ,  ideo  fuit  adieftum  ab 
aliquo  qui  idem  forecredidit  non  polfe  di- 
uidi  reclalinea  &  efleminus  quocunque 
quod  redtalineadiuidi  poflec ,  quod  aperte 
vt  dixi  falfum  eft. 

SCHOLI  VM. 

Ratio  autem  quod  oranis  angulus  cort-  - 
tactus  indiuduus  fit ,  feu  duorum  circulo- 
rum  ,  feu  circuJi  cura  recta  eft  ,  quoniam 
cum  fuerint  duae  rationes  contraria?,  &  vna 
perpetuo  minuitur  ,  alia  manet,necefle  eft, 
vc  tandem  ,  qua:  minuitur  ,  fuperetur  ab  ea 
qua:  manet:cum  ergocirculi  curuitasma- 
neat ,  &  angulus  tendat  in  puncStum  perpe- 
tua  diminutione  necefle  eft  ,  vc  curuitas 
circuli  impediat  diuifioncm  rede  :  fed  hoc 
habet  duplicem  obicem.  Primum,quia  nui- 
lus  angulus  ex  circumferentia  &  recla  pof- 
fet  diuidi :  hoc  autem  falfum  cft  manifefte, 
cum  folus  ille  qui  fit  ex  contac^u  linea; ,  qua: 
non  diuidit  circulum  ,  diuidi  non  poiTit.  Se- 
cundo  ,  quod  angulus  contadtus  duorum 
circulorum  fe  exterius  ttngentium  muko 
rninus  poflet  diuidi  angulo  conta£tus  inte- 
rioris  duomm  circulorum  ,  quod  tamen 
falfumeft  :  &  hoc  animaduen.it  Can  panus 
nofter,  vir  acutus-  Dicoergoquod  in  his 
qoi  fe  tangunt  esterius ,  non  fit  dinifio  nifi 
femel :  &  quamuis  inciinentur  mutuo  ,  ta- 
men  in  concurfu  non  aptantur  ,  vt  cum 
obuiat  nf&a;  aut  c.iuse  parti  circuH  quia  ne- 
cefle  eft  ,  vt  accedat,  in  alioautem  difcedat.- 
indicio  eft  quod  cnculos  fe  exterius  tan- 
gentes  ,  in  pun£to  facile  defcribes ,  interius 
vix  fieri  poteft  ,  fed  videntur  coniur.clri  per 
longum  interuallum.  Ad  aliud  dico ,  quod 
ille  angulus  ex  reda  &  peripheria  conuexa 
circuli  propter  difceflum  feruat  maiorem 
inclinationem  in  quocunque  punao.qnam 
fitaccellus  conuexa;  partis  extericJris  circuli. 

Propofitio  cemefimet  fexMgejima 
fecunda. 

Proportionem  duorum  orbinm  quorutti 
diametrorum  conuexx  partes  ,  &  concauE 
proportiones  dantae  fint ,  inueftigare. 

Sint  duo  orbes  abcd&efgh,&fit  Com. 
proportio  a  d  ad  b  c,  data  &  e  h  ad  f  g,data 
&  rurfus  a  d  ad  e  h  dico  orbis  proportio- 
nem  a  b  c  d  ad  oibem  e  f  g  h  eiTe  datam. 
Quia  enim  proportio  ad  fphera:  adbced 
veluti  ad  dimetientis  ad  b  c  dimetientem 
triplicata ,  ideo  cum  nota  fit  ad  ad  bcdi- 
metiencinm  ,  erit  nota  etiam  ad  fpha-ra:  pcr'!  jw 
ad  b  c  fpha?ram ,  quare  orbis  a  d  ad  fpha?- 
ram  b  c,  nota  eft  eriam  proportio  b  c  dime-  C 
tientisad  ad&adadeh&e  h  ad  f  g,ig/'- 

tur 
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ftt  11  «piu 
liElcm 
&  Aliiam. 


tut  b  c  proportio  dimetientis  ad  f  g  dime- 
tientem  nota,  Quare  fphaera:  b  c  ad  f  g 


Com. 


fphaeram ,  atnotaeft  propoitio  fgad  eh 
dimetientium  igitur  &  fphaerarum-.igitur  no- 
ta  eft  f g  fphaerae  ad  orbem  eh  ,  igitur 
cum  nota  fit  proportio  orbis  ad  a  d  fphae- 
rambc  ,  &  bcfphaerae  adfg  fphaeram, 
&  f  g  fphauac  ad  otbem  e  h  ,  erit  proportio 
orbisa  d  ad  orbem  e  h  nota  ,  quod  eft  pro- 
pofitum. 

Propoftio  cemefima  fexagefima  tertia. 

Proportionem  vitium  ftellarum  per  mo- 
tns  luos  indagare. 

Mouentur  ftellae  omnes  ab  Oriente  in  Qc- 
cidentem  die  vna,qui  motus  fita  prima  men- 
tcqnae  mouet:ideb  quod  ad  hoc  attinet  non 
eft  diuerutas  :  verum  in  motibusab  Occide- 
te  in  Orientem  cum  fint  propri  j,oportet  con- 
flderare  tempus ,  in  quo  circnmuertunturJ& 
magnitndinem  ambitus ,  &  inde  roagnitudi- 
nem  orbis,qui  circumagitur,&:  horum  trium 
fa&a  comparatione  dignofcitur  robur  virium 
ftellaiG  &  vitarura  quae  mouent  eas.Ponatur 
ergo3vt  velim  proportionem  vitae  Saturni  ad 
vitam  Lunse  erit  ergo  (  vt  docet  Alphra- 
ganus  (  Luna  ,  cum  eft  in  longitudine  pro- 
piore  ,  altitudine  habens  109000.,  M.  P.  & 
cum  eft  in  longitudine  longiore  1  o 8 500.  to- 
ta  igitur  dimetiens  417000.  M.  P.  mane 
218000.  M- P.  Igitnc' proportio  folida- 
rnm  fphaetarum  eft  velnt  715  117 1$-  ad  10. 
360151.  remanebit  ergo  proportio  orbis 
ad  fphxram  elementorum  1  vt  6151481. 
ad  io*6o  1  ?  1.  &  eft  fexcuplum  ferme.Rur- 
fus  proportio  dimetientis  altitildinis  Saturni 
ad  contentum  eft  velut  1011.  ad  1440.  & 
eft  prope  loi.ad  114.  quare  67.  ad  ?8. 
quare  fphxraru  vt  300000.  ad  5  5000.  fer- 
mc.  Igitur  ferc  vt  60.  ad  1 1-  Rurfus  pro- 
portio  dimetientis  fphasrae  Satutni  ad  dime- 
tientem  fphasrz  Lunae  eft  prope  315.& 
fprmamm  folidarum  306.  317. 10.  Perih- 


de  eft.  Quia  ergo  propofitio  fpliKra:  Satur- 
ni  ad  fpaeram  Lunae  eft  306.  3 1  7.  10.&  or- 
bis  Lunae  eft  folum  fpharras  fuae  diuide- 
mus  306.  317-  so.per^.  &  exibitpropor- 
tio fphasra:  Saturni  ad  orbe  Lunae  367 805  1. 
at  quia  proportio  folidae  Iphaerae  Saturni  ad 
contentum  eft  vt  60.  ad  1  1 .  erit  fphaera:  ad 
orbem  ,  vt  60.  ad  49.  refiduum  ,  diuidam 
ergo  3675  8052. per  60.  exeunt  61  1634. &; 
ducam  per  49-id  eft  per  100. fit  6 1  263400. 
&  diuidendo  per  i.  exit  30651700. 
detraho  61 7.63  4,  relinquitur  propor- 
tio  orbis  Saturni  ad  orbem  Lunae  300. 
1 9066. 

Iam  vero  circuitus  Saturni  ad  circu-  4*- 
lumLunae  ,  proportio  eft  313.  vt  vifum 
eft ,  Lunae  autem  tempus  peu  fex  du&um 
eft  164.  dies ,  Saturni  ijf.  anni  propemo- 
dum,qui  funt  dies  64649.  diuide  ,  duc 
ergosn.in  164.  frant  5  1 33*.  Idem  er- 
go  peragtat  Luna  m  5 1  3  3  *•  diebus  ,  quod  . 
Saturnus  64649,  &  eft  quoad  hoc  agi- 
liior  ,  vt  ita  dicam  4  quarta  parte  :  at  Satur- 
nus,vtdi£tumeft,  mouetorbem  30019066» 
fed  lenttus  quinta  parte,detrahe  illam  fiet 
robur  Saturni  in  comparatione  ad  Lunam 
5.4015152. 

EfttamenXuna  multo  agilior  ob  pro- 
pinquitatem  ,  &  ob  vanetatem  luminis  ,  &c 
maguitudinem  (uperficiei.  Ec  etiam  quod 
maius  eft  ob  id  quod  defert  ad  nos  vires  om- 
nium  fyderum,nihilominus  quo  ad  vires  vix 
eft  comparacio. 

SCrlOLIVM. 

Mintum  autem  differt  haec  propofuio  & 
fuperiore,  nam  in  illa  quaefmimus  vim  vita- 
rum  ex  proportiorie  ad  fua  corpora  ,  quse 
quodammodo  eft  quodammodo  non,hicau- 
tem  exponimus  vim  vitarum  ex  earum  ope^ 
ratione.  Proptetea  fubiiciemus  breuicer  alti-  ^  ,  ^ 
tudinum  proportiones  in  minore  longitudine  ,  f  jf% £ 
&  maiori* 

Lan*  in  mirfore  akitudine  i  1  in  marore  64, 
Mcrcutij  in  minorc  <?4    in  roaiore  i«7 

Venerif    inminore  I67    in  matore  tlio 

SoliJ  in  minore  in°  sn  maiore  nio 
Afartii  in  minore  mo  inmaiore  8876 
loais  inminore  8876  in  maiore  )44©t 
Saturni     in  minore      «4401  in  maiore  toi  10 

Stellarum  fixarum  propior  20iio„lon- 
gior  non  habetur.  Et  hae  menfurae  funt  in 
comparacione  ad  feraidiamecrum  terrae.  Et 
iuxta  id  quod  potuit  fecundum  rationem  ha- 
berimam  demonftratio  fola  eft  dealtitudini- 
bus  Solis  &  Lunae,&:  eorum  magnitudinibu^ 
a  Ptolemaeo  in  magna  compofitione. 

Tropofofo  centefima Jexagefma  quarta. 

Syderum  proportionem  in  magnitudine 
oftendere. 

Luna  ad  terram  comparata 
Mercuri)  corpus  zzszz» 
Veneris 
Solis  corpus 
Martis 
Iouis 
Saturni 
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91 
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StellarM 


Diffit. 
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Stellarum  autem  fixarum  infignium  vna- 
quseque  eciam  minima,fi  credendum  eft  Al- 
phragano,eft  centies  maior  tota  terra,  vnde 
canera  necelTeeftcenciesmiile  maiorem  efTe, 
eft  enim  rn  eadem  altitudine  ,  8c  dimetiens 
decuplus  dimecienci  ftellamm  fecunda:  mag- 
nitudinis,  quas  ille  infignes  vocat :  alter  Sa- 
turnas  non  tantus  elTe  poflet ,  cum  fic  mini- 
mus  afpedtu. 

Propofitio  centefima  fexagefima  quinta. 

Propofitionem  motuum  omnium  ftella- 
rum  ad  folem  confiderare. 

Videiur  Sol  quafi  Rex  in  Ccelo,nam  om- 
nes  orbes  cum  illius  motu  conueniune, 
&  videturres  admiratione  digna  his,qui  non 
nouerunt ,  quanta  fitconcordia  oranium  re- 
rura,  de  qua  infra  dicemus.  Ergo  Luna  pri- 
mum  hoc  habecvc  linea  asquatisniotu  Solis 
fempermedia  fic  inter  lineam  asqualis  mo- 
tus  Lunx  &  Ioci  maxime  inaequalitatis  mo- 
tus  eius  ,  vbi  fcilicet  tardilTime  mouetur, 
Veneris  autem  &c  Mercurij  vt  motus  asqua- 
les  idem  femper  fint  cum  motu  asquali ,  & 
locus  ,  cum  Iqco  ipfius  Solis  ad  vnguem 
praster  id  quad  infra  dicemus.  Trium  vero 
luperiorum  ratio  fic  conftat  ad  Solem  vt  a 
Ptolemseo  obteruatum  eft  ex  Hipparco.  In 
omni  refticutione  cumflibet  planeta?  fupe- 
riofis  numerus  reuolutionu  Solis  aequalisjeft 
numero  reftitutionum   planeta:  fecundum 
motum  asqualitatis  &  inasqualitatis  paricer 
accepti.  Velut  Saturnus  in  annis  quinqua- 
ginta  nouem  die  vna  &  horis  decem  o&o 
quinquagefies  fepties  per  motum  inxqua- 
lem  ad  vnguem  ,  per  asqualem  autem  dua- 
bus   reuolutionibus  parte  infuper  vna  &c 
quadraginta  quinque  rainutis  ,  quaj  refpon- 
dent  diei  vni ,  &  hons  decem  o&o  ex  motu 
Solis  ,  &  ita  bis  Satumus  reuoluitur  fecun- 
dum  mocum  asqualuatis  3c  quinquagefies 
fepties  per  motnm  inacqualem  &  fimiliter. 
lupiter  in  annis  70.  diebus  trecentis  fexagin- 
ta  ,  horis  quatuor  3  fexaginta  quinque  re- 
uolutiones  insequales  perficiet  8c  fex  a?qua- 
les ,  deficientibus  ex  aequahbusquatuor  par- 
tibus  &c  dextante  quod  eft  quantum  pera- 
graret  Sol  in  quatuor  diebus ,  &  dextaute 
diei  ad  perfedtionem  fcilicet  annorum,  fep- 
tuagintaatquevnius.  Martisquoqueftella  in 
annis  feptuaginta  nouemJ&  diebus  tribus  & 
lioris  ferme  quatuor  trigintanoue  facitinar- 
qualitatisreuolutiones  :  asqualitatis  autem 
quadraginta  duas,Sc  infuper  parces  tres  cum 
fextante,quas  manifeftu  eft  peragrari  a  Sole 
in  diebus  cribusatque  horisquatuor.Veneris 
qfuoque  fydus  in  ocl:o  annis  deficientibus 
diebus  duobus  &   quadrante  ,  inarquali- 
tacis  quinque  perficit  reuolutiones  ,  atqna- 
litatis  autem  tantundem  ad  vngucm  quan- 
tum  Sol  deficiente  cadem  parte  feu  diebus 
duobus  &  quadrante.   Mercurij  quoque 
ftella  in  quadraginta  fex  annis  &  vna  die  8c 
hora  vna  ferme,quadraointa  fex  ferme  per- 
ficit  reuolutiones  «equalis  motus  &  infuper 
gradum  vnum  cum  portione  refpondenti 
portioni  temp.oris  ,  id  eft  ,  hora-  ferme 
vni.-inxqualiratis  antem  cenfum  quadragin- 
ta  quinque--  Atque  haec  funt  manifeftiffima 


&  vt  dixi  admiranda  funt  ,  pra?terea  alia 
minus  generalia  ,  ailt  mimis  manifefta  aut 
non  tanci  moroeci  qua:  confulco  pra:termitto/ 
non  eft  enim  locus  hic  docendi  artes  fingu- 
las  fed  folum  ea  tradtandi  qux  ad  argumcn 
tum  pertinenc.  Igicuc  vt  ad  rem  redearri 
Sohs  cum  odtauo  Orbe  ea  ratio  eft,  vtlinea 
quam  ille  permeat  eadem  ficquam  qux  rixx 
itcllae:  ,  non  enim  adeandem  diftantiam  & 
mence  conceptam  ab  aequinoxiis  defcen- 
dentem  ac  aequidiftantem  mouetur ,  fed  ad 
eam  fecundum  quam  ftellss  fixae  in  o&auo 
Orbe  mouencur  in  comparacione  ad  ecii- 
pticam  lupenoiis  orbis.  Porro  de  hisatqae 
huiufmodi  in  Paralipomenis  diximus,  vbi 
etiam  docuimus  quomodo  fecundum  duos  ., 
pirculos  ,  qui  folum  circa  fuum  cencrum  U  H,C;' 
mouentur ,  pundus  datus  peipetuo  in  recia 
linea  feratur. 

Propofitio  centefima  fexagefimafexta* 

Proportiones  muficas  fuperpartiences  in 
eas  quae  parcicula  vna  tantum  abundant  re- 
ducere. 

Ptolemsi  hoc  inuentum  fuit,vt  3c  rrmlta  Com. 
alia  praeclaraataque  ftatuendum  eft,primum 
voces  arquales  non  concentyra  efficeiejquia 
dtuerfas  non  tunt ,  quas  autem  diueifc  funt, 
nihilominus  proportione  conftant  fimpli- 
ciffima  &  multiplici ,  tales  opcimam  effi- 
ciunc  harmoniam.Eiufmodi  funtqn^  indu- 
pla  funt  proportione  ,  vocatur  autem  dia- 
pafon.  1.  quafiomniacomprehendens  nori 
a  numero  vocum  velut  diapente  ik.  diatef- 
iaron  a  quatuor  6c  quinque  vocibus.  India- 
paLo  enim  omnia  comprehendi  videntur.  1 . . 
omnes  vocum  differentia;   quanquam  ex 
odto  tantum  vocibus  conftex.  Vbtl  funt  qua: 
in  quadrupla  ,  vnde  bisdiapafon,  poft 
in  tripla,  nam  proprior  eft  monadi  feu  x- 
qualicati  ,fed  nonadeo  fimplex  vt  bis  dia- 
pafon.Vocant  autem  hanc  diapafon  diapen- 
te  :  inde  fubfequitur  odupla  quas  vix  iii 
vocibus  humanis  habetur :  frequens  in  in- 
ftrumentis ,  vocacurque  tris  diapafon  inde 
fexcup!a/eu  bis  diapafondiapente.Quintu- 
pla  autem  minus  concors  elbfed  de  hac  in- 
ferius  dicemus,atque  de  multiplicibus  dida 
funto.Sed  de  concentu  ex  paiticula  fuperad- 
dita  fexquialtera  fexquitertia  atqucaliis 
nunc  agendum.  Clarum  eft  enim  has  elfe 
fimplicifTimas.  Cum  ergo  dupla  proportio 
non  magis  poffit  diuidi  azqualibus  irjterual- 
lis  atque  fimplicibus  piopoidonibus  quam 
in  fexquialteram  &  fexquitertiam ,  veluc 
inter  4  &  1  interpofito  j.  nam  proportio  j 
ad  2  eft  fexquialtera,  &  4  ad  3  fexquitertia: 
nec  melius  poteft  diuidi ,  at  fexquiaketam 
&  fexquitertiam  quantumuis magnisnume- 
ris  diuidere  non  licebat  meliusaut  commo- 
dius  quam  per  fexqui  odauas :  velutifum- 
ptonumero  64.  cui  dupluseft  128.  inter 
medius  96  qui  cum  64.  fexquialteram  facic 
proportionem  ,  quae  fnauiflima  eft  om- 
nium  deducvtis  multiplicibus,  vocaturque 
diapente.  At  qua-  eft  1  28  ad  <)G  fexquiter- 
tia  eft  minufque  bene  fonat  per  fe,fed  in 
acutioribus  vocibus  folum  cum  aliis  benc 
fonat  ,  velut  cum  diapente  ,  perficiens 
diapafon  ,  intenialliiiri,ergo  inter  5)6  &  £4 

^djuifum 
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diuifum  pcr  fexquio6tauas  producic  7  1  & 
8i,nam  jz.  ad  64.  ett  fexquioctauum  ,  li- 
cut  8 1  •  ad  72.  verum  id  aecidebat  mcom- 
modi  quam  8i.  ad  64.  nullam  habec  pro- 
portionem  commodam  >  &c  multominus1 96. 
ad  8 1.  quare  vifum  eft  Pcolemeo  vc  fubtra- 
6ta  mona  defierenc  termini  64.  7 2,  80.  Sc 
5>6.  proportio  aucem  80.  ad  64.  conftituit 
fexqui  quartam  atque  diconum  ,  proportio 
quoque  96.  ad  72.  fexquicerciam  iemidico- 
numque.  Rurfus  proportio  128.  ad  64. 
componitur  ex  proporcionibus  80.  ad  64. 
quem  habeCur  pro  dkono  vt  di6tum  eft,  & 
eft  fexquiquarca  proporcio  At  1  2  8.cum8o. 
eft  in  proportione  fuperpacience  cres  quin- 
tas  ,  quae  icerum  eft  confona.  Regula  enim 
eft  quia   vbi  confonatia  vocum  diuidatur 
in  duas  parces  ,  quarum  vna  fic  confonans, 
reliquam  eciam  e(Te  confonantem  ,  aC  non 
conuercicur.  Sxpe  enim  fit  vt  ex  duabus 
confonancibus  diffonanscompofitio  oriacur, 
velut  ex  duplici  diapence  ,  aut  diapente 
cum  dicono  ,  Ced  vc  ad  propofitum  reuertar, 
alia  diapafon  eft  incer  80.  &  40.  at  incer 
48.  &:  40.  eft  femiditonus  vt  oftenfum  eft, 
veluc  inter  96.  &  80.  na  mter  4  s  &  4o.eft 
proportio  fexquio6taua ,  incer  48 .  aute  & 
45.  fexquiquinta  decima,  igicur  ex  regula 
•  data  propoicio  80.  ad  ^S.quem  eft  fupetbi- 
pattiens  cercias  feu  folida  cum  belle  ieu  fexta 
maior  eric  confonans.  lam  ergo  videmus 
detractione  aut  addicione  fexquioctauagefi- 
mx,concinnas  redai  vulgaciores  harmonias: 
terciam  vtranque  maiorem  tciiicet  &c  minote 
ac  turfus  fextarn  maiocem  atque  minorem 
quem  in  minoribus  numeris  tcilicet  a  mo- 
nadead  o&opofitae  func  Vides  prxcerea 
femidiconum  in  fexquiquinta  conftare:adeo 
Diapalon  2    1  vt  a  fenario  in- 

Bisciapafon  4   1  fra  nihilinutile 

Piapafon  diapeute  3  1  reddatur.  Dia- 
Tris  diapafon  4    1  ceiTaron  aucem 

Bis  diapaion  diapente  6  1  cum  primum 
Hxmiolia   '  3    1  diuidi  poceft.fi 

H*mitritaea  4    i  fecus  dVuidacur 

Ditonus  5    4  qt™m  m  dico- 

Semidiconus  6    5  num  Sc  femi- 

Sextaminor  3    5  coniu  auc  femi- 


Sexta  maior 


ditonu  &c  tonu 


Bis  diapafon  diconus  5    1  fciiicec  in  duo 
tantum  interualla  ,  noncomodius  qua  inter 
otto  &  fepte  &c  fex  diuidi  poteft.Cum  ergo 
o6to  ad  feptem  diftona  tic  ,  qmppe  nimis 
remotaeft  ha?c  proporcio  a  fenfu  humano: 
quamobre  ex  regula  daca ,  neque  proportio 
feptemadfex.  Sed.dubitabis  merito  ,  quia 
cum  diateffaron  diuidacur  bifariam,  in  di- 
tonum  &c  femiconium  ,  ac  rurfus  in  femidi- 
tonum  &  tonum  ,  quarum  alcera  confonans 
eft ,  reliqua  non  Videcur  ergo  inrumaii  re> 
gula  illa    quia  confonantia  diuifa  fi  vna 
pars  confonec,alia  non  polTicelfe  diilbnans, 
nam  conftaC  conium  &  femitomum  tam  per 
fequam  in  compofitione  diffonare:  &c  non 
parum  fed  acerbe.  Verum  refpondeo  dia^ 
ceffaron ,  vt  dixi ,  numerari  inter  ambiguas 
coniugationes ,  quatenns  enim  per  fe  eft, 
diflbnans  eft  :  atque  fic  in  confonancem  &c 
ditTonantem  diuidi  poteft  :  quatenus  autem 
pars  cft  dtapafons  confonans  in  acutis:quan- 


quam  eiiarri  adiecta  ditono  auc  femiditono 
lupra  efticiac  fextarri  maiorem  aut  roinorcm 
parum  benc  fonances.  At  quincupia  pra- 
portio  vc  ab  inicio  piopoficum  eft ,  conftat 
bis  diapalon  ,  fexquiquarta  ,  vt  plane  ma- 
nifeftum  eft  :  fexquiquarca  autem  diconus: 
bts  diapafon  autem  quindecim  vocibus.Om- 
nes  igitur  decem  ,  &  feptem    voces ,  qua* 
fexdecim  inceruallis  diftinguuntur ,  conto- 
nances  funt  t  &c  ex  genere  diconi  ,  &  iex- 
quiquartx  ,  fed  pauio  roinus  bene  lonant 
quam  diconus.  ipfe.  Igitur  quintuplam 
mulciplicem  ad  fexquiquat  tam  reduximus. 
Verum  vCoftenluro  eft  &  decima  fcptimaj 
quam  bis  diapafon  conftat ,  &  femidicono 
bene  fonac ,  haec  aucem  incer  nonagincalex 
Sc  viginci :  quadrupla  igitur  eft  &  fupec 
quadnparciens  quintas.  Diapalori  quoquti 
cum  fexta  maiore  Sc  minore  eandem  habent 
rationem  quara  1 6.  ad  j ,.  &  10,  ad  3.  tri- 
plam  vcranque  ,  fed  akera  fexquiquinta,  al- 
cera  fexquicertia  :  bis  diapalon  vet6  cum 
eifdem  vc  viginti  ad  tria,&  j2.ad  quinque 
fexcupla  vcraque  ;  fed  altera  fuperbipar- 
tienstertias,a]ceraqtwncas.Manifcftu  eft  igi- 
tur  hanc  diuifiontm  non  Lolum  concinnani 
magisetfe&  fuauem  ted  omnem  tonorurri 
&   temitoniorum  necefluatem  eftugeres 
Quod  vero  in  cauta  fuit  vt  toni  &  femito- 
nia  in  vfu  ellent,id  eft  >  quoniam  ki  difcen- 
do  necelfe  eft  eandem  feruari  rationem  in- 
crementorum  ,  neque  arithmeticam  tej 
geometticam.Ideo  atcenius  per  tonos  &  te- 
mitonia  commodus  fuit  ,  nam  duplicem  fo- 
lum  dirfereniiam  pueri  vtuatfeqm  coguntur 
Ac  ver6  pocerac  dc  per  fexquifextam  diuidi 
diateflaron  ,  vt  inter  crigintatex  &  quadra- 
ginta  nouem  interpofitis  4 1.  veriim  triplex 
fequebatur  inconueniens  :  primum  vt  dia- 
telfaron  ad  amuflim  non  feruaietur ,  fedin- 
cidebac  in  cacophoniam,  addica  quadragefi- 
ma  oclaua  parte  deficiente  autem  in  duabus 
fexquifeptimis  numeris  feu  proporcione 
fexquitercia  :  vc  inter  49. 3c  64.  loco  48. 8c 
velut  eciam  incer  48.  ad  56.  addica  igi- 
turmonadein  cermino  medio  vcrinque  fit 
ditlonancia.  Secundum  inconueniens ,  eft 
quia  fic  diuidente  non  feruabatur  ratio  fex- 
quiquarta?  &c  fexquiquintse  leu  ditoni  Sc  fe- 
miditoni,  qus:  voces  bene  tonant.  Tercium 
inconueniens  erat ,  qu6d  hxc  racio  diuii 
dendi  diapences  minime  facisfaciebaC,  veluc 
intet  J24.  ck;  216.  Interponere  enim  ne- 
ceile  erat  252.  &  294.  vnde  incongrua 
rurfus  erac  diuifio.  His  tot  caufis  cum  pro- 
portione  maiores  non  fatisfacerenc  vc  fex- 
qulquinca  qux  diatellaio  nullo  modo  iequa- 
licei-  dmidere  poceft  ,  &  in  diapente  deficic 
fexquiuigefima  quarta,  vt  inter  25.  &  36» 
coadti  funt  cum  nec  fexquifexta  nec  fexqui- 
feptima  idones  eflent  ad  fexquiodtauam 
confugere. 

Eft  8c  alia  diuifio  toni  iri  femitoniam-, 
quae  eftvaria  ponendo  tonum  inter  1  8, 
8c  16  media  vox  eft  17.  femitonum  maius 
inter  1 7,  &  1  6.  fed  minus  inter  iS.  &  17. 
quorum  differentia  eft  Hic  fubit  ad- 
miratio  quomodo  femitonium  minus  apte- 
turtam  grace  in  fymphoniis  maiusautem 
nequaquam,  Pcolemasus  hoc  negaiet,quia 

fexquiqumta 
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fexquiquinta  feu  femiditonus  conftattono 
nuegro,qm  eft  inter  510  &  «o.  &  lemiio- 
nio  plufquam  maiore  quod  eft  inter  96^  & 
90.  &  eftfexquiquinta  decima,quam  maior 
eft  tono  maiore  ~r  Propterea  dicemus 
cauiam  efle  quse  pofito  femiditono inter  8  r . 

6  96.  id  eft,27-  &  3  2.  fublato  tono,i4  eft, 
i  3  4  &  2  1  6  remanebit  1  3.  differentia  256. 
ad  243  ,  feuqualiseft  96  ad  91.  &  -j.qua: 
eftvt  768. ad  719.  &  reditadidem,  fcili- 
cet,vt  256.  ad  243.  13.  autem  eft  paulo 
plus  decimanona>ergo  multo  minus  femito- 
nio  minore  ,  fecundum  mentem  ergo  Pto- 
Iema?i,pofito  tono inter  13?.  &  120.&  fe- 
mitonio  maiore  incer  1  28.  &  120  remane- 
bit  femitonium  minus  ferme  inter  19.  & 
i8.ideft,i  3  3.  &  12^.  qux  proportio  dif- 
fert  a  1 3  5.  &  1  $  8.  Si  quis  autem  bene  ani- 
maduertar  fexquio&uagetima  illaadimicur 
ex  tono  &  additur  femitonio  minori  ,  & 
hxc  eft  caufa  quod  femitonium  maius  Pto- 
Jemari  fic  concinnum,quiaadditur  tonisim- 
perfe6tis.  Dimidium  aucem  lemitonij  mi- 
noriseft  inter  36.  &  j  5.  &  vocatur  com- 
ma ;  &  eft  minus  &  maius .  maius  eft  inter 
35.  &  34.  rudus  comma  minus  diuiditur 
induasdiefes  ,  minorem  ,  quse  eft  inter 

7  2.  &  7 1  •  &  maiorem  ,  quas  eft  inter  7 1  & 
70.  &ideo  manec  difficultas  quomodo  in- 
tenta  voceperdiefim  fiatmelior  confonan- 
tia?nam  de  remiffione  poffemus  dicere  quod 
accipitur  loco  fexquio&uagefima; :  fed  in 
texquioduagefuna  remittitur  de  tono  fe- 
cundum  mentem  Pcolemasi ,  in  diefi  incen- 
ditur  femitonium  minus  ,  ficut  oftendit  ex- 
perimentuin  ,  fed  forfan  conueniunt  quia 
intentio  femitonij  minoris  deducic  femidi- 
tonumad  fexquiquintam :  eit  enim  diffe- 
rentia  femitoni  minorisintenti  hoc  modo 
ad  femitonium  minus  ,  vt  1 3 6.  ad  1  3 5 .  fed 
hoc  eft  longe  minus  fexquioctuagefima, 
vnura  fat  eft,hanc  efle  vltimam  diuifioncm 
toni  m  ocTro  partes  ,  &  vt  in  diaconico 
toni  dominantur  ,  ita  in  chromatico 
femitonia  in  enarmonico  diefle  >  fed 
diefes  fugitando  (~vt  ita  dicam  )  ac  au- 
res  vellicando  ,  mirum  in  modum  oble- 
ctans  audientes  :  velut  toni  ftando  ,  Vn- 
de  etiam  nomen,femitonia  medium  modum 
obtinenc. 

Tercium  genus  proportionis  (  omitto 
modo  diuifionem  temporum  binarij,  terna- 
rij,quinarij,qui  vltimus  eft  eorumquos  fen- 
ius  recipiac ,  nam  feptenarius  propinquioc 
eft  binari j  diuifioni  ob  o&onarium  ,  &  mo- 
dos  illos  fatis  notos  Doricum  ,  Lydtum  & 
Phrygium,ac  eiufmodi)  eft  Ptolermei :  rur- 
fus  qui  cum  videret  defpe&am  fuCuram 
muficae  contemplationem  ,  conatus  eft  illius 
aliquod  fingulare  emolumentum  oftendere, 
quemadmodum  fecit  &  in  libro  de  Pra?di- 
ctionibus  ,  exiftimans  ni  illos  compofuifret 
veluti  premium  oftendentes  tanti  laboris 
quantus  neceffarius  videretur  ad  intelle- 
clum  librorum  Magnar  compofitiohis.futu- 
rum  effc,vt  hi  negligerentur  ,  ergo  &  hoc 
in  muficas  libris  oftendere  molicus  eft ,  fcili- 
cet ,  praclarum  effe  aliquem  huius  con- 
templationis  finem  ,  quod  vtinam  non  fe- 
ciffet ,  ne  illud  verc  de  eo  dici  poflet.- 
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— :  Non  omnia  poflumus  omnes. 

Vuum  emm  hunc  iupia  omnem  humani 
ingenij  metam  fuifle  non  negamus  :  ied 
hanc  partem  quam  hic  agit  ,  adeo  inftlici- 
ter  tractat  ,  vt  malim  credere  cotum  iilum 
cercium  hbrum  fuitfe  ab  aliquo  alioadie- 
dtum.  Etenim  quid  turpius  lupienti  homini 
quam  imitari  vulgares  illos  ?  feptem  pla- 
nete,  >  feptem  mundi  miracula  >  leptem  ar- 
tes  liberales  :  quid  enim  fimilitudo  numeri 
iuuare  poteft,  aut  quam  aftene  vtilitatem? 
nimis  certe  indignnm  eft  vti  argumento  a 
fimilitudine  lumpto  :  tum  maxime  adeb  le- 
ui.   Sed  quoniam  conftat  omnia  qua:  in 
mundo  funt  coniun£ta  effe  ,  &  neceflitate 
vinciri  ,  ideo  cura  finis  iple  verus  fit ,  non 
tam  debemus  Ptolemaium  damnave  ,  qua: 
non  probauerit,quam  laudare,quod  verua- 
te  fine  ratione  fic  alfecutus.  Sarpe.  n.  ccidit 
huiufmodi  viris  adeo  praeftantibus vt  veritas 
detegatur,quam  cum  illi,vt  moseft  hominu 
rationibus  adornare  niiutur,tran{gredientes 
metam  muneris,in  abfurda  Sc  ineptias  inci- 
dunt.  Ergo  id  mod6  declarare  aggrediar, 
fupponens  quod  verum  eft ,  fcilicet  hanc 
muficam  concinnitatem  cumdiuinisconne- 
xam  efle ,  &  ab  illis  originem  ducere.  Ve- 
rum  dubiumeft ,  an  foni  propter  numeros 
iucundi  finc ,  an  propter  aliud;&  fi  propter 
aliud  j  cur  ergo  numeri  ad  hoc  funt  necefla- 
rij  ?  5c  cur  obferuare  eos  oportet  ne  ab  illo- 
rum  ordine  difiungi  poffint  ?  Hoc  autem 
perfacile  intelligitur ,  &  anobis  alias  decla- 
ratum  eft  ,  lcilicet  deleitare  nos ,  qux  per- 
cipiuntur  quasque  ratione  fada  videntut, 
quoniam  in  his  naturse  vis  relucet^&  imago 
vmuerfi  ,  ergo  deleclant  nos  ,  quoniam 
natura:  ordine  nos  conitamus.  Ilhd  ditfici- 
liuslonge  quod  tamen  diiigenti  obferuatio- 
ne  dignum   videtur  ,  fcilicet  ,  quoniam 
pacta  harmonia  cum  rebus  cceleftibus 
aut  humanisconiuncla  fic.  Fotfan  &illud 
ab  re  uon  effet  intelligere  ,  cur  nullum  ani- 
mal  praster  hominem  capax  fit  harmonia:? 
an  forfan  quoniam  folus  homo  ratione  par- 
cicipec ,  &  ob  id  iolus  gaudec  ratione  ?  or- 
dinata  autem  ratione  conftantatu  fola  aut 
maximemumerus  aucem  quid  aliud  efc  quara 
ordinis  feparacoru  imago.Porro  h^caccipie^ 
dafunt  ex  qusehis  fenfibus'deprehendun- 
tur,qualia  func  quod  animus  mouetur  &  va- 
rios  affecl:usinduit  iuxta  harmonia;  diuerfi- 
tate  laecitia3,triftitia;,impetus,remifiionis,ti- 
moris,fpei ,  iracundia: ,  &  commiferatio- 
nis.  Nos  enim  maxime  ocT;o  affeclais  mo- 
uent  muficae    modulationes.  Secundum 
quid  autem  mouent  ?  vel  quia  confonz 
aut  diffonaj  ,  vel    quia    concitata!  aut 
tardas ,  vel  quod  maius  eft  quae  tendant  in 
acutum  ad  alacritatem  ,  vel  in  grauem  de- 
finant  &  remilfum  fonum  commifeiatio- 
nem  ,  &  lachrymas  ,  aut  etiam  ex  modo 
tetrachordorum.    Illud  fane  non  obfcu- 
rum  eft  ,  animam  cum  fono  maxime  effe 
coniundam  ,  nam  neque  odoribus  vt 
odores  funt  ,  neque  faporibus  ,  aut  his 
qua?  tanguntur  licec  plurimum  deledenc, 
auc  eciam  la?danc,anima  mouetur  ad  affedus, 
licet ,  vc  dixi ,  magis  homo  deledetur ,  aut 
tiiftitia  afiiciatur  quemadmodum  ex  fono- 
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tum  vatianatura  ,  quod  etiam  in  morfis  a 
Tarantttla  (  aranea;  genus  eft  .>  deprehen- 
ditur,  Quinirnd  nec  aluce  n;c  acoloribus 
auc  pictura  ,  nifi  vchaec  ad  memoriam  re- 
uocanc  ea  ,  propcer  quae  ad  hilarita- 
tem  auc  triftitiam  vel  iram  ,  vel  com- 
miferauonem  mouemur.  Vnde  quofdam 
reges  ferunt  iniurias  acceptas  iuffitFe  de- 
pingi  in  aula  ne  pofient  obliuiici,at  longe 
plurescurarunt,vt  potiuseoru  fa£taegregia 
pingerentur  continuata  per  memoriam  vo- 
luptace  ,  quam  dum  illa  agerent ,  concepe- 
rant :  nihilominus ,  neque  color  ipie  ,  nec 
lux  aut  fpectaculum  vel  imagines  poiTunt 
adeo  mouere  animi  affe£tus,vel  fonus.  Nam 
duo  m  vn.uerfum  cx  vilu  ad  animi  affe&us 
mouendos  habentut  ,  tenebrae  ad  trifti- 
tiam  &:  metum ,  pi&ura  rcgionumarncena- 
rum  ad  iucunditatem  ,  fed  ltam  quae  mo- 
ueanc  pictura;  alacricatemiie  aut  commife- 
rationem  ,  non  habemus-  Videtur  ergo 
ob  haec  fonus  ipfe  magis  animae  intimus 
quam  vllum  aliud  fenfile.   Quod  fi  odora- 
tus  eft  in  appendicibus  cerebri  ,  vifus  in 
pupilla  oculi ,  guftus  in  linguae  neruis,  ve- 
rifimileeftmagis  intimum  elfe  auditurmfci- 
licet  in  cerebro  ipfo ,  atque  ob  id  magis  ab 
illo  moueri  anirnam.  Neque  enim  in  aere 
concepto  a  concauitatibusauris ,  quinoftri 
parsnoneft  :  neque  a  tympano  ,cum  fu- 
perrlua  fuiffet  cauitas  interior  omnismeque 
enim  intcr  pttpiHam  &  cerebrum  pais  vlla 
cernitur  ad  vifum  adumandum  idonea  :  fed 
folus  futficit  confenfus  pupiliae  cu  cerebro; 
namad  nos  per  fpintus  defertur  imago, 
non  cnim  vifus  eflet  vnus ,  necin  vnotem- 
pore  fieret,  fed  veluti  c  (ecundo  fpeculo  & 
clecimo  fimul,&:  eodemtempore  refle&itur 
imago,vt  a  primo  ita  fenfus  vifus  ex  pupilla 
in  cerebro  &C  in  corde  &  anima  fimul  relu- 
cet.  Ac  ergo  no  potuit  in  tympano  vel  neruo 
denfiore  fieriauditus,fed  incerebro  ipfo,  ob 
quod  magis  moueret  affe<5tus.Sed  magis  in- 
corporeus  eft  fonus,vc  qui  inftrumentu  pro- 
prium  non  efflciat ,  nifi  curri  immoderatus 
fuerit ,  at  omnis  color ,  omms  lux  oculum 
afficic ,  ac  ,  vcica  dicam  ,  cingit,  neqne  fuc- 
ceffiones  illas  ob  id  adeo  minutas  oculus 
percipere  poteft  vt  auris  ,  fed  coinquina- 
tur ,  vt  ita  dicam  ,  priorum  obieftorum  re- 
liquiis  atque  imaginibus.  Vc  in  vniuerfum 
conftet  puriorem  elfe  auditus  fenfum  etiam 
animae  noftra?  propiorem  quam  vifum. 

Quibus  confticutis  videndumeft,  quo- 
modo  fonus  permutec  affe&us :  hoc  aucem 
non  quia  animam ,  quae  immorCalis  eft  & 
immateriaria  ,  fed  quoniam  aut  corporis 
eam  partem  ,  quae  eftanimae  inftrumencum: 
id  eft  ,  fpiritum  ,  auc  animac  principalem 
coniunftionem  quacorpori  annexa  eft.  Vc 
enim  corpus  defetit  aut  impeditur  a  corpo- 
ris  commercio  corpus  immoritur :  hoc  prae- 
fentiens  animus  ,  fiunt  ilia  duo  praeuia  ad 
mortem  timor  &  trifticia.  Vt  contra,  laecicia 
non  eft  nifi  communicacio  animse  corpori, 
&  quatenus  communicacur  folum  de  vita 
cogitat ,  atque  ob  id  quafi  immortalis ,  qui 
ktatur  obhuifcicur  morcis.  Ergo  animse  re- 
tio  illa  erit  3  quae  vt  cognofcit  perfe&e  ex- 
hilaratur  dulcedine  vocum ,  &  hoc  fic  in 
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diapafon.  Vt  ver6  imperfe£te  diapente  ,  vc 
imperfe£tius  diatellaron ,  at  cum  ex  diatef- 
faro  &  dupente  perficicur  diapafon ,  accidic 
ei  idem  ,  quod  quaerenti  gemmas  in  ma- 
trice  dum  inuenit  .•  &  eiquiex  tabulis  ar- 
cam  conficit ,  6c  puero  cum  adolelcit ,  6c 
generalicer  ei  qui  ex  imperfedtis  perfecta 
colligit :  ex  quintae  enim  &  quattae  fenfu 
imperfedtarum    confonandarum  peicipic 
perfectam  diapafon.  Videamus  ergo  an 
aliquid  ht  fimile  iia  animae  facultatibus,  nec 
dubiumeft  quin  ex  fenfibus  exterioribus- 
atque  interioribus  fiat  intelligentia.  Et  fen- 
fus  quidem  exteriores  fexquitertia  conftant: 
eftenim  illorum  imperfec^acognitio.-maior 
longc  memoriasvnius  &  rationis  reiiqua- 
rumque  facultatum,  ex  quibus  intelligentia 
oritur.  Iam  vero  habemus  exadtam  hmili™ 
tudinem  facultacum  animas  huroanas,quarn 
cognofcit*  Nunc  vlcerius  procedamus  8d 
videamus  ,  an  fit  aliqua  etiam  coniunitio 
inter  ilias ,  nam  fimilicudoetfi  fic  vnaorigi- 
nis  caufa  ,  non  camen  fola  digna  eft  vc  a 
Philofopho  nnmeretur  inter  caufas  ordinis 
&  naturalis  vinculi»  Non  eft  vt  cetrachor- 
dorum  generaad  partes  animae  comparen- 
tur ,  cum  fmc  voluncaria  diuifione  ,  ndn  na- 
tura  confticucai  Sed  fi  quis  hoc  velic,magis 
ad  rationem  propriecacis  refpiciac ,  fuauitas 
in  chromatico  ,  fubcilicas  in  Enarmonico, 
ftabilitas  indiatonico  :  Vt  Enarmonicum 
ad  mentem  vere  referri  poffit^chromaticunl 
ad  fenfus  :  diatonicum  ad  vitam,naturalem- 
que  facultatem.  Sed  ,  vt  dixi ,  iam  propius 
accedamus,concitatior  ionusjvt  Doricus  ad 
alacritatem  pertinet.ad  pngnam,ad  vim  aui- 
maeirafcibilis:Phrygius  ad  voluptatemXy- 
dius  ad  intelligentiam  remiffione  corporeo-^ 
rum  afte&uu.Sed  non  quaerere  decet  aut  la- 
borare,vt  male  inuenta  aut  diftributa  apte- 
mus  ordininaturae3fed  vt  res  rebus-Diximus 
quatuor  efie  differentias  nobiliorum  affe- 
c1:uum  animi ,  fcilipec ,  cimoris ,  fpei ,  ira- 
cundiar  feu  faeuiciae  commiteracionis  ,  laeti- 
tix  ,  crifticiae ,  impetus  ac  remiffionis.  Ec 
videtur  mufica  nec  hoc  aequaliter  monerej 
fed  primum  videamus  an  hi  foli  affeclus 
fint  maxtmi ,  quippe  deelTe  videntur  aroor 
atque  odium.  Ec  mihi  dubium  non  etl  quin 
hi  potentiffimi  fint  omnium  praeter  me- 
tum.  Sed  metus  cum  caufa  ,  affe&us  pro- 
prie  non  eft,  fed  potius  fcientia  quacdam,; 
Proprium  enim  perturbationum  eft  exce- 
dere  rationem  :at  metus  mortis  propriaeauc 
de  filio  j  non  eft  a  ratione  alienus  ,  nec  ex- 
cedit  metas,modo  inanis  non  tit  auc  falfus* 
ob  hoc  metum  excludemus  ab  hoc  nego- 
tio :  tum  maxime  ob  id  quod  nulla  mufica 
eft  quae  metum  excitet  cum  ea  ,  non  opus 
fitineo,qui  fic  cum  ratione  coniundtus. 
Indicio  eft  quod  potius  illum  excudit  abru- 
pta  mufica,  ficut  &  omnia  alia  qua-  pertnr- 
bant  rationem  ,  veluti  folanum  &  madran- 
gora  atque  cicuta.  Amorem  igitur  &  o- 
dium  non  excitat  mufica  ,  quia  amor  & 
odium  alicuius  funt  amor  &  odinm,mufica 
autem  generales  folum  mouet  animi  affe- 
£tus.  Ec  commiferatio,  licet  fit  Didonis  aut 
Phillidis ,  tamen  eft  generaliter  miferentis, 
Qusramus  ergo  rurfus  qui  fint  afTedus  ge- 
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/  nerales  animi  Et  fane  videntur  effe  laetitia 
atque  triftitia  :  impetus  Sc  remiffio  :  faeui- 
tia  ac  mifericordia  &c  audacia.  Sunc  tria 
ferme  coniundta  firaul  impecus  &c  fsuitia 
atque  audacia  ,  quoniam  cum  motu  per- 
turbato  animi  funt  eiecta  ratione.   Ob  id 
vnumquodque  horum  ab  iracundia  deri- 
uantur.   Quapropter  &c  ita  rationem  ex- 
pellitaut  fuppeditat,  at  racio  percurbacur, 
aut  ab  immqdicis  fonis ,  aut  incomptis  &c 
magnas  mutationes  habentibus  atque  afpe- 
ris.  Ha;c  autem  ,  vt  ita  dicam  ,  nulla  eft 
mufica.  Sed  neque  mufica  vlla  triftitiam 
gignit  cum  vt  dixi,  triftitia  nil  aliud  fit  qua 
mortis  imago ,  mufica  autem  vitam  fouet. 
Vnde  non  immerito  fertur  Xenophilus 
muficus  centum  quinque  annis  fine  aliquo 
incommodo  vixiffe  ,  quod  fingulare  elle 
exemplum  in  humana  vita  refert  Plinius. 
Relinquitur  igitur  tandem  ,  vtmuficama- 
xime  moueat  tres  affedtus  lauitiam  ,  remil- 
fionem  &c  mifericordiam.  Etquod  ex  his 
poftmodum  ad  labores  infurgamus  inten- 
tius,  hoc  non  eft  ex  muficas  vi  aut  facultate, 
fed  confequentibus  ad  illa  alia  caufis.Neque 
ergo  horum  caufas  ex  diuifionibus  atque 
diftributionibus  voluntariis  muficas  confi- 
derare  oportet,  fed  ex  ipfa  rerum  natura  at- 
queelfentia.  Veluti  intentionis  &  remif- 
fionis ,  afperitatisatque  fuauitatis  celeritatis 
actarditatis  ,  confonantium  aut  dilfonan- 
tium  vocum  atque  mutationis.-ha:  enim  dif- 
ferentia?  praecipua;  funt  vocum  ,  vel  etiam 
la  lib  de      tefte  Ariftotele.  Verum  non  obfcuium  eft: 
Audibilibuj.  quemadmodum  remiffiones  fiant  animi 
affeduum ,  cum  remittuntur  vocesautin- 
tendantur  ad  earum  intentionem.  Sed  non 
eft  aequalis  ratio  ,  qoniam  natura  noftra  ad 
reroifiionem  naturaliter  inclinata  eft,  ad  in- 
tentionem  non  ita ,  fed  per  vim  quandam 
aut  medio  voluptatis,  aut  cum  anima  purior 
eft  a  corporis  impedimentis.  Et  ob  id  ad 
ftudia  nil  aptius  eft  pura  fobrietate  :  nihil 
ineptiuscrapula  atque  temulantia.  Atlaeti- 
tia:  caufse'  funt .  &  concordia  vocum  ,  &c 
mutatio  ex  afpera  in  fuau/m  non  fecus  ac 
eius  qui  euadit  e  paupertate  yj&  e  moleftia 
aliqua  aut  dolore  aut  aho  incommodo, 
tum  intenfio  vocum  acliber  fonus.  Vnde 
in  laetitia  folent  homines  exclamare.  At  ad 
commiferationem  mouendam  omnia  remit- 
ti  oportet  ex  magna  in  parua  ,  adeoque  de- 
ficientem  ex  afpera  in  leuem  ,ex  velociin 
tardam  ,  ex  diliona  in  confonantem.  An- 
tiqui  ergo  (  vc  author  eft  Cselius  Rhodigi- 
I»b.j.cap.3.  nms )  Doricoad  temperantiam  &c  mode- 
rationem  vtebantur  ,  fcjlicet  qu6d  non  lia- 
beret  pra?cipiteslapius,  neque  arduasinten- 
tiones:  Phrygio  ad  impetum  &c  bellicum 
ardorem  ,  fcilicet  per  afperas  intentiones: 
Lydio  ad  fiems  &  lamentationes  per  cafus 
&c  remiffiones  longasac  fuaues:  ideo  fune- 
ribus  peculiaris  :  Mixolydio  ad  commifera- 
tionem,vt  defe&iones  interponantur  &C 
breues  abruptarque  remiffiones ,  iuuantque 
in  hoc  plurimum  &c  fenfus  verborum ,  fa- 
miliaris  hic*traga?diis:^olicusqui  &  Ioni- 
cus  tranquillitatis  animi  authoreftfomnum- 
que  conciliat:  Dorico  non  abfimili  fed  fua- 
uior  &  mollior :  ideo  chromatiei  generis. 


Qua;  verb  ad  ceeli  mottis  referumur ,  dia- 
pafon  quidem  refertur  ad  motum  dmrnum, 
nam  maximo  conftat ,  &c  exa&iffimo  inter- 
teruallo  ,  vnufque  eft  in  omnibus  &  mcun- 
diffimus  &c  omniacontinet,  velut  &diutur- 
nus  motus.  Propriis  autem  tara  erraticis 
quam  fixis,  qui  etia  asqualitati  pvopinqniot 
eft  ,  &c  ad  maiorem  diltantiam  fcilicet  de- 
clinationis  figniferi  ab  a:quino£ti)  circulo 
ad  diapente  refertur.  Rurfus  diatefTeron 
quod  minitno  conftat  interuallo  ac  maximc 
inajquali,  &c  perfequidem  quafinon  necel- 
iario  ad  motum  in  latitudinem  refevcur  ,  is 
enim  exiguus  eft  &c  ina;qualis.  Ex  horum 
itaque  duorum  compofitione  quemadmo- 
dum  &  ex  diatelfaro  &c  diapente  conforma- 
tur  diapafon,  pulchra  conftruitur  exortusflc 
occafus  fyderum  raticqux  primo  motucop- 
ftat. 

Porro  de  participatione  diapente,  quara 
non  folum  vlurpamus  in  inftrumemis  fiftu- 
larum  organis  ditStis  :  fed  etiam  in  fidibus 
monachoidorii  leu  cIauichordoru(ita  emrn 
nunc  vocanturinftrumeta  qmbus  catuetunt 
antiqui)  non  alia  eft  ratio,  quam  qua?  didta 
eft  conftituendaru  confonantiaru  in  ditonis 
&c  femiditonis  fextaque  vtraque.  Vt  enitu 
quatuor  confonantiae  iuauioresefricerentur, 
neceife  fuit  vnam,icihcetdiapentem  variari. 
Exempli  gratia  ,  fint  fides  expofitas  oclo,  & 
vt  confticuatur  propprtio  h  ad  c ,  vt  iz8, 
ad  80.  id  eft  vt  8  ad  j.  c  facTra  eft  remiffior 
odogefima,  quare  cum  8 1  .diapete  a  vt 

habeat  ad  1:1.  cum  dimidio  ,  erii  

ad  80.  maior  i-j-.ideft  oduagefi-  ^  te 
ma  parte  uo.quare  intentior  dia-~  Z 

pente.Atin  diapafoomnia  ad  idem.  

redeunt :  horum  etiam  caiila  femi-  d  fa 

tonia  nigra  illa  addtca  func.   Sed  ■ 

hajctradatio  pioprium  locum  exi-  e 
geret,  fecusdfet  nimis  cunofiilla-^'  " 
huc  traducere*  quemadmodum,  &  l£ 
vt  vellemus  Philolophiam  natura   ^  m{ 

lem,moralem58c  mathematicam  ad--  

muficam  traducere  proportionem.  h  fa 
Melius  lane  fuifletfubtriioribus  ra- 
tionibus  hanc  menfuris  motuum  aftrorHm 
prout  conueniunt  (  quantum  fieri  potuit ) 
aptallle. 

Propojitio  cemefimafexdge/ima  feptima, 

Proportionem  muficam  ad  fapores  & 
odores  coaptare. 

Melius  fecilfec  Ptolemacus ,  fi  hanc  pro- 
portionem  ad  fapores  &c  odores  &c  pi&uras, 
quetnadmodum  innenimus  nos,  appIicalTet, 
vel  vt  Vicruuius  ad  machinas,  poteratenim 
hoc  fcire3cum  Vitruuius  plufquam  centum 
quinquaginta  annis  Ptolemeum  antecefletit 
Et  quanquaLatinefcripferit,non  tam  tnrpe 
erac  latinalegilfe,  aut  conuerfaabalio quo- 
piaintellexilfe,quanefciuilfenece/lariapul- 
chraque  inuenta  aliorum  claroiu  vironi,  Sc 
qnod  deteriuserat,rerum  memorabiliu  loco 
fabulas  fubtexuifte.  Ergo  vt  ad  rem  veniam.- 
mufica  proportiobifariam  inuenitur  in  fa- 
poribus-.fimpliciter,  &c  ex  comparatione,  & 
fimpliciter  quide  fumma  fuauitatisad  diapa- 
fonrefertur:eft  enim  fuauiffimus  concenriB 

in 
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in  fapotibus,ergo  dulce  ei  refpondet,vt  fim- 
picx,quid  enim  fuauius  eife  poteft  in  vtroque 
genere.Atpinguis,qualisin  carnibus  &  ouis 
benc  prsparatisladdiapeterefertur,  eft  enim 
&ipfc  fuauiinmus  polt  dulce  ,  atque  in  fuo 
genereperfe&us,diatclfaron  vero  opcimc  fal- 
io  conuenit.Hic  enim  per  fe  lmprobuseft  &c 
infuauis,ficutetiam  faporfalfus  ett ,  diatefla- 
1011  autem  cum  diapente  perricit  diapalon3& 
cum  diapafo  inutile  cit,&  difcordat,ica  fapor 
falfus  cum  pingui ,  fummam  deledtationem 
arferc:cum  dulci  adeo  parum  congruit,vt  rae. 
lius  fociecur  cum  amato.vclut  in  oliuis  benc 
fallis.  Ergo  falfus  fapor  cum  diateilaro  ad 
vnguem  congruitrurfus  femiditonuscum  infi 
pido,&  aftringens  cum  ditono  conueniutad 
vnguem,nam  vterquenon  ltlepldus ,  &c  cum 
duici  conuenit,ita  iemiditonus&  duonus  cu 
dupafoconfo  conueniunt,vterque  etia  horu 
faporum  parum  mouet  fenium  ,  &c  inter  fe 
funt  quafi  fimiles  quod  ditono  accidit  &  fe- 
miditono,  fed  &c  neuter  horunicum  pingui 
conuenit,neque  diconus  aut  femiditonus  cum 
diapence  congruit,difcordat  enim  h«cc  com-  . 
policio  non  parum.  Rurfus  &c  in  hoc  fimiles 
lunt  quod  duteilaron  ciun  ditono  &C  femidi- 
tono  piurimum  conuenit,ita  &c  infipidum,& 
aftringenscumtalfobelle  coueniunc.  Diatef- 
„  iaron  cnim  cum  dirono  fexta  efficit  maiore, 
&  cu  lemidicono  minorc  quq  vcrique  confo- 
nant,non  tamen  plus  fuaues  per  te  lunt,quod 
dulci  &c  pingui  care ant  ,  vt  nec  fexta  maior 
autminor,quod  neque  diapalon  perficiat  ne- 
quc  diapente:  Acris  autem  iapor  fexta  maiori 
iimilis  eft,acidus  minorr.  mutuoconueniunt 
cuminlipido  acris,&  cum  aftringente  acidus, 
quemadmodum  &  fexta  maior  cum  femidi- 
tono ,  &  minor  cum  ditono  copulatur  perfi- 
cientes  diapafomfed  minus  fuaue,quia  abeft 
diapente  ibi,quiaabeft  pingue:aufteru  vero 
cum  acri  nioderato  conuenit ,  propterea 
bene  vtcrque  cum  mfipido  iungitur,vnde  iU 
lud  Epigrammatici: 
Vt  fapiant  fatut.e  fabrovum  pandia  betse. 

O  quam  fa?pe  petet  vina  piperque  co- 
quus. 

Piper  enim  acre  eft  ,  &  vinum  aufterum 
eft.  Etiuftaquerela  Ciceronisin  Epiftolisfa- 
miliaribus,qui  a  maluis  fatetur  fe  vi£tum,vt 
deciderit  in  lienteriamxonueniunt  ambo  hi 
faporescum  dulci  &  pingui,velut  &c  vtraque 
fexta  maior  &  maior  cum  diapafon  &  dia- 
pence  ,  at  neutec  cum  falfo  nam  neque 
diateflaron  cum  fexta  maiore  vel  minore 
iungi  poteft.    Amarus  autem  fapoi  tono 
periimiliseftdiflonnsenim  pet  fe  eft  fem- 
per  ,  &  amarus  per  fe  odiofus  tonus  origo 
eft  omnium  confonantiarum  ,  ita  omnes 
fru&usdeu  dulces  feu  aftringentesdeuacidi, 
feu  acres  prius  amari  funf.tonus  prseterea  nul- 
Ja  cum  confonatia  peius  coit  quam  cum  dia- 
pafouca  neque  amarus  fapor  infelicius  iun- 
gitur  quam  cum  dulci ,  amarus  quoque  fa- 
por  cum  nuHo  magis  conuenit  quam  cum 
falfo  ,  ita  tonus  additus  diateffaro  ,  perficit 
diapente  dulciflimam  confonantiam,vt  multi 
oliuas  bene  falfas  prxtulerint  fafianis-.tantum 
conuenit  falfo  cum  amaro,amarus  ,  qucque 
fapor  leuis  non  abhorret  a  pingui ,  deterio- 
rem  tamen  aliquanto  efficit  ,  vt  intortis  ex 
Tom.  IV. 


abfynthio  ouis  &  c\feo  ,  atque  in  viribus  in 
quibuscomaabfynthij  incocta  fuit  parum, 
degenerac  tamcn  iapor  ille  a  pingui :  iratono 
addito  ad  diapence  fit  fexca  maior,  non  adeo 
i  iuus  vt  diapente,attame  non  prorlus  infua- 
uis.Similiter  fi  tonusaddaturad  lemiditonum 
aut  ad  ditonum  ex  altero  rit  diateifaron  ,  qui 
non  concocdatex  reliquo  tritonus  omnium 
afperrimns.  Ergo  cum  idem  fiat  coniun&a 
amaro  cum  iniipido  ,  ac  decerius  cum  aftrm-  , 
gence,velut  inacerbisglandibus,quibusmhil 
tnftius  guftari  poceft.  Manifeftum  eft  igitur 
optime  conuenire  hanc  laporuni  diuihonem 
cum  mujficaproporcione. 

Cumque  fapores  ex  feptem  planecis  pen- 
dent  manifeftc,  Saturnus  enim  habec  aHr^» 
gens,quoniam  frigidus  eft  Sc  iiccus.  lupitec 
pingue  cotraria  ratione,&  quoniam  hic  fua- 
uis  eft,ille  triftis,acre  &c  aufteru  conueniunt 
foli,apparecque  Ln  eis  vis  maximaadfpiriturn 
vitalem  confirmanuu^virefque  onanes  adau- 
get,velur.  &c  Sol.  Venns  habec  dulce:demon-^ 
ftracione  hoc  non  indiget.  Mars  ialium  &c 
cum  peruerfe  difpofitus  eft,  amarum.  Luna 
infipidum.Mercurius  acidum,ecenim  frigida 
eft  &c  humidaLuna  ,  &  Merctiriustenuitate 
quandam  habec  cum  temperamento  mode- 
rato,cuiufmodi  fevme  eft  acidus  fapoijquan-^ 
quam  ad  fngiditatem  declinec,  parum  enim 
habetvirium  Mercurius  quod  minima  ht 
ftellarum  ,  vc  fupra  docuimus.  Huiufmo- 
di  ergo  ratione  conhderata  Luna  ad  femi- 
diconum  percmebit  Mercurius  ad  fextam 
minorem,  Sol  ad  fextam  maiorem  ,  Mars  ad 
retrachordum,Sacurnus  ad  ditonum„IupiteE 
ad  diapence3Venus  ad  diapafon,  vnde  plena 
ltlius  dona  vulgaris  fclicitatis  opum  honoria 
amoris  &c  vohipcatisjpoftquemeft  Iupicer,vC 
iine  his  duobus  omnino  nulla  potfit  eile 
felicitas. 

Sed  &c  in  circulo  figniferi  altquara  mufi- 
ca  proportio  habebit  rationem  :  diapafon 
enim  erit  &c  totius  ad  dimidium  ,  &c  bef- 
fis  ad  trientem ,  &c  dimidi )  ad  quadrantemi 
&c  triencis  ad  fextantem ,  diapente  autem 
totius  circuli  ad  belfem  3  &c  dodrantis  ad 
dimidium,  &c  dimidi)  ad  crientem  ,  &C  qua- 
drantis  ad  fextantem,diateftaton  autem  'totius 
circuliad  dodrantem  ,  &  betfis  ad  dimi- 
du,  &  trientis  ad  quadrantem-.itaque  in  hoe 
folo  cum  Ptolemaco  concordamus  ,  in  reli- 
quis  duobus  nefcio  qua  ratione  Ptolemsus 
omiferitvnam  coniugationem  i  nam  cum 
eifent  quatuor  in  diapafon   &c  diapente, 
tres  tanuim  nnmerauit.  Reliquas  autem 
quatuor  per  integra  figna  numerare  licebit, 
ad  rationem  ,  tamen   afpe&uum  dedu- 
cere  non  polfumus  ,  propterea  effica- 
ciam  quandam  habent  etiam  fignorum 
mutationes,  fed  harmoniamnon  perficiunt, 
nam  &C  fi  fumamus  fcxquiquarta  &c  fexqui- 
quintam,vt  in  hisfexquialteram,feu  diapen- 
te  conftituamus  ,  aut  tria  attt  fex  figna  acci- 
pere  oportebit-.vtrnnque  fuerit,  reliqua  pars 
ad  diatefiaron  pertinere  minimc  poteft.-qua- 
mobremconuenientius  elfei  meo  iudicio, 
vt  totus  circulus  noh  ad  diapafon  ,  velut 
Ptolemasusjieferretur  fed  potius  ad  diapafon 
diapente:  ita  enim  conftitutis  quatuor,quin- 
que,  fex  ,  duodecimque  numeris ,  conitavet 
AAa  tm 
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tota  ratio  harmonica  ,  diuifo  etiam  diapen- 
te  ditonum  &  femiditonum  ,  fed  de  hoc 
fatis. 

Reuertafnur  ad  fapores,in  quibas  diximus 
atiam  efle  rationem  muficam  iuxta  compofi- 
tionem-.cwu  enim  inter  fapores  qui  quouif- 
modo  conueniunt  ,  dupla  fuetit  optimi  fa- 
poris  proportio  ad  deteriorem  ,  rnedius  ve- 
ro  ad  deteriorem  fexquitertia  >  optimus  ad 
medium  fexquialtero  ,  fapor  .ille  optimus 
erit.  Ec  primum  quidem  id  in  pingui  tan- 
quam  medio  dulciquc  &  falfo  experiamur, 
fimiliter  in  falfo,acri,acque  infipido.  Mani- 
feftum  eft  snim  quod  horum  optimus  eft  in- 
fipidus ,  quia  per  fe  ferri  poteft,falfus  autem 
mgdius,  acris  deterrimus ,  fuperabit  ergo  in- 
fipidus  falfum  fexquialtera  ,  aerem  dupla 
proportione,  faltus  acrem  fexquitertia.  Rur- 
fus  dulcem  copulemus  cum  acri,&  cum  in- 
iipido  autcum  acido  ,  &  infipido  prarftabit» 
vt  dulcis  dupla  ,  aut  quadrupla ,  aut  o&u- 
pla  proportione  infipidum  fuperet  ,  id 
eft,per  diapafon  ,  vel  bis  diapafon ,  aut 
ter  diapafon  :  acidum  vero  infipidum  fex- 
quirertia  fupefftbit.  Alia  rurfus  ratio  in 
coniunctiombus  faporum  ad  fenfum  vniuf- 
cuiufque  referendaeft,in  quoenim  eftfum- 
ma  voluptas  comparatione  ad  illum,hic  fta- 
tuemus  diapafon  ,  optimumque  conftitue- 
mus  faporem,dimidium  illius  quod  ad  vires 
attinet  ex  minusiucundofexquitertium,ad  il- 
lum  minus  iucundu  ex  medio.  Exempli  gra- 
tia,  proponaraus  vtalicui  auftera  maximc  iu- 
cunda  fint  (  nam  falfa  nemini,quod  nullum 
animal  prascer  hominem,im6  ne  plantae  qui- 
demnifi  admodum  paucae,&  fui  generis  fal- 
fo  alantur3iucunda  eiFe  polTunt;  cum  falfum 
amari  pars  fit,  eoque  deterius  quod  acutum 
fitfaltum  ,  vndein  falenullum  animalnafci- 
tur:in  abfynthio,quanquam  valdeamaro,exi„ 
guum  mufcarum  genus  ,  nigrum  tota  aeftate 
oritur,&  in  ruta  vermicuh  )  is  ergo  aufteri» 
quantum  fatis  erit  fumet,dulcis  tanquam  me- 
dij ,  gratia  exempli  (  nam  optimaad  extre- 
mum  oppofitum  vix  tranfire  queunc  (  bef- 
fem  accipito  huitiSjgratia  exemplijtanquam 
deterrimi  aftringentis  dodrantem  ,  vt 
fit  dulcis  ad  aftringentern  dupla  propor- 
tio.  Sic  ergo  conftituetur  iuxta  naturam 
propriam  mufica  proportione  fapor  iucun- 
diflimus. 

Idem  quoqaein  odoribus&  eademratio- 
ne,fed  ex  faporibus  hoc  eum  intellectum  fit, 
ftuftra  fuerit  confumere  tempus,eadem  enim 
in  omnibus  ad  fciendum  proportionem  in- 
telligendaerunt. 

Propoftio  centefma  fixagefima, 
attaua. 

Pi&urarum  proportiones  explieate. 

Eft  pidtina  imago  rei  corporeas  quan- 
quam ,  &  per  illam  ,  &  a&iones,  &  co- 
gitationes  ,  fed  non  nifi  vt  per  corpora 
fignifitantur  :  vt  ergo  corpora  ipfa  refera- 
mus  ,  coloritlfc  opus  eft  ,  nam  corpora, 
coloratafunt  ,  fccundoipfa  rerum  natura 
fcientiaque  illarum  ,  vnde  pi£torem  mul- 
tifcium  efie  necefle  eft  ,  tertium  eft  ,  ,vt 
minimas  earum  differentias  explicare 
norit ,  quartum,  vt  arTediones,velut  in  ira- 
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co  ruboremjriKorum  contra&ionem  ,  tumo- 
rem  faciei  ambulante  inclinationem  quan- 
dam,flexionem  cruris  atque  (imilia,quintum 
eft  lux  coloribus  exhibendajfedde  horu  nullo 
propofitum  eft  hic  loqui  >  quandoquidem 
ha?c  vfumagis&  confideratione,quam ratio- 
ne  conftent  proportioneue,necfintade6  ad- 
miranda  vt  neque  fimplex  magnitudo  quam 
fexto  loco  reponere  polfumus.  Tria  ergo  vi- 
dentur  effe  prascipua  quorura  nunc  ratio  ha- 
benda  eflet ,  vc  fint  in  totum  nouem  ,  fed 
vnum  ex  his  relinquemus,tum  quia  ahenum 
ab  hacconfideratione,tum  quia  alibi  pertnfc 
clatum  atque  etiam  ab  aliis ,  neqtieadeo  ad- 
mirationedignum  fcilicet  magnitudo  pi&u- 
rarum  refpondens  magnitudini  corpornm 
iuxta  fitusdirTerentiam^namquiealtioresfriiic 
paulo  lacidres  atque  infuperiori  magispaite 
quam  in  inferiore,muk6  aute  longiores  elle 
oportet,fic  &  quae  alatere  erunt  eaderatione 
iuxta  afpe&us  ingredientium  rationem.  Ve- 
rum  hoc  vc  dixi  omittamus,&  deduplici  mi- 
raculo  in  pictura  Ioquamur,fcilicet  diftantia 
.  magna  quam  in  parua  tabella  referimus, 
&  corporeitate  qua  in  plano  reprafentamus. 
Horum  autem  duorum  aliqua  comtnuni? 
funt  aliqua  propria.  Dicemus  ergo  primuns 
decorpore  ica  pingendo,vt  palam  extra  tabt^ 
lam  prominerevideatur.  Hocautem  primum 
cx  forma  fumitur ,  nam  fi  corpus  in  plano 
fit  necelfe  eft  ,  vt  partes  iilius  quaedam 
prorfus  abfcondantur  ,  partes  aliae  non 
prorfus  ,  altaj  prorfus  fint  in  confpicuo 
Ergo  picluram    talem    fingere  oporte- 
bic  ,  quae  partes  fingulas  pro  ratione  often- 
dac  aut  occultet.   Seeunda  ratio  eft  quod 
ima  corporis  obfcura  funt  ,  fummaz  par- 
tes  lucidse  &  clarae  ac  lumine  quafi  deal- 
batas  :  media  ,  media  ,  quadam  ra-» 
lione  vt  in  columnis  ,  tantumque  poteft 
hasc  ratio  ,  vt  vel  fola  piituras  fallere  nos 
faciac  corpora  eas  elfe  putautes.  Opor- 
tet  autem  imum  eife  ad  vnguem  fimile  in 
colore  colori  anguliloci&  fummu  parti  qua; 
fe  oculis  maxime  fubiettam  praebet  &  cla- 
ram  :  media  vero  qualiaex  vmbris  obfcurari 
folent.Tertia  ratio  eftpro  modo  partiu  iuxta 
obliquitatem  afpectus  :  nam  infpicienti  a  b 


incdexeoculo  :  depingemus  in  cd  iuxta 
obliquitatem  fuam ,  quia  cum  c  d  videatur 
per  lineas  eac&ebd  ,  &  eleuatum  in 
fitu  a  b  ,  necefle  eft  vt  videatur  in  fitu 
a  b  ,  ergo  eleuatum  a  c  d.  Eit  alia  confide- 
ratio  proportionis  ad  proxima  remotaque, 
gratia  exempli,fi  homo  elTet  poft  columnara 
a  b ,  lateret  eius  pars,quae  eft  propinquior 
parieti  c  d  3  ergo  fi  depinxerimus  hominis 
partem  tantum  dextram  ,  reliquum  fub  vm 
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bra  cogitur  oculus  iudicare  columnam  ele- 
uacam  a  pariece.  Demum  omnia  ha?c  ita 
funttubiiciendaocuiiSjSc  per  minimas  difte- 
rnuias  &c  animaducvhor.es  ica  diiudicanda, 
.uqueexperimento  mbiicienda.tum  proprio, 
cum  aliorum  non  artis  inexpettium  ,  vt  res 
protfus  abfoluta  videatur  ,  atque  ih  hoc 
rnultum  refert  mulciphces  partes  lecundum 
iungicudinem  c  olonbus  diftinguere  ad  hoc 
aptis  ,  qui  func  obtcurus,fuboblcurus ,  cine- 
.  as,quaUs  filicis  candidus  line  luce.demum 
cciam  aliquidnigri  adiiciendurc,nam  duuho 
fecundum  longicudinem  mulcum  impedit. 
hanc  repraelentationem  muanc ,  &  extrcma 
benc  coaptata,  veiut  lcapi  imi,&  capitula  &c 
iuptemi,tum  trabeationesex  materiacorona:, 
z.ofoni,toenia,epiftylia,plinchi,echini,hypo- 
tuchelia,aftagali,apophyges.  Qua.  etiam  in 
paute  infetiore  cum  fpira  feu  bali  &c  limbo 
&c  toro  &  piincho  inferiore ,  &  ftylobata,& 
alia  tccnia  furnma  diligencia  ,  &c  cum  ele- 
uacione  ac  magnitudine  vltra  columnae  limi- 
tes  excendancnr.  Sic  in  ftylobaca  ratio  dia- 
pente  conftat  ,  cui  folec  addi  vtrinque 
iexta  pars  pro  coronics ,  manifeftum  eft  au- 
tem  ,  quod  m  ea    conftac  mufica  ratio 
diapafon  ex  diapente  &c  diacelTaro ,  com- 
politi  nam  dua:  fexra.  pattes  ,  altera  vtrin- 
que  adie&a  tertiam  cochciunc  vc  iicdiacelTa- 
ron  fupra  diapente.  In  regionibus  au- 
tem  Sc  fpatiis  depingendis  eadem  ferme 
feruania  func  duobus   tamen  adie&is, 
quorum  vnnm  eft  vt  longinquifiima  pars, 
non  per  nigrum  auc  obtcurum  ,  fed  cxru- 
leum  colorem  >  qualis  in  ccelo  decermi- 
nanda  eft  (  niti  nox  fingacur )  nam  ccc- 
Jum  longifliuic  a  nobis  diftac  ,  ica  nubes 
coloribus  propriis  ,  Sc  raonces  cum  niui- 
bus,  &c  fpacia  vclut  tiuminis  alueus  ,  mare, 
l'"»cus,acque  hasc  omnia  per  colores  diftantiae 
hnguntur,veluc  riuminis  pars  propior  clara 
&c  lympida,&  colore  aqueo  cernitur  remota 
obfcura ,  qua:  niaxime  procul  abeft  nigra 
Sed  maxima  eft  ccnfirmatio  in  compara- 
tionibus  :  vc  (i  arbores  prope  magnae  ftnt,8c 
horaines  &  animalia  ,  in  remotiore  aucem 
parce  minimi.ac  quah  pundti  magnitudinem 
referentes ,  atque  vc  in  hismutica  non  geo- 
metrica  auc  arithmecica  proporcio  ferue- 
tur.  Equidem  fi  quis  iudicio  hsec  confequa- 
tur,  ac  diligentia  qnae  lcabi  non  polTunc,fed 
concemplatione  habentur  ,  fenfu  quoque 
quem  experimentum  docec.nec  ipfum  man- 
dare  literis .  Licet  ex  racionibus  tamen,  quas 
hic  docemusintelliget  parumdirTerre  reprae- 
fcntacionem  a  re  ipfa  corporea.  Sed  de 
his  ha&enus ,  quas  fi  diligentius  qnis  perfe- 
qui  velit  fine  attis  experientia  ,  plus  adimec 
perfe&ioni  rei,quam  adiiciet.Hoeenim  alias 
declarauimusi 

Propofitio  centefma  fexavefimd 
nona. 

Propottionem  muficam  in  inftru- 
mencis  d^ckuare  iuxca  compoficionis  ra- 
tionem. 

Tria  funt  inftmmentorum  genera,  in  qui- 
bus  maxime   relucet  ratio  compofttio- 
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nis  rnufics:  quae  a  nobis  nunc  iunt  de- 
monftranda  ,  lcilicet  niuchince  bellica? ,  vc 
catapultse  &  baliftae  &c  lcorpiones  ,  &c  hy-  . 
dradica  inftrumenta ad  moduhuiones  paiata,  Cap^i  y. 
otu£  ancvquo  tempore  maximc  iii  vtu  fue-  ^  .  } 
xunt  nuncdeiita,  de  qmbus  Vitrunius  agit  ea{1  ^ 
in  decimo  libro.  Tercium  eft  acneorum  m- 
ftrumentoram,  quorum  etiam  vius  dehic  in 
fccenicis  theatris  ,  ad  intendendam  vocem 
cum  modulacione  ,  vc  eciam  clamor  audien- 
cium  &c  vulgi  cum  volupcate  excipiaiur ,  de 
quo  rdem  in  quinto  libro  egu.  Sed  nil  rrie- 
hus  quam  verba  ipfius  exphcare  de  hoctra- 
danus,  funt  autem  hsc.  Muhcen  aucem 
fciat  oporcet  j  vti  canonicam  rationem  &c 
nuthematicamnotam  habeat:  piauerea  ba- 

liftarum,  cacapuhatum^C01'PlljnUul,tetl'lje" 
ratuias  poflit  re6te  facere.  In  capituiis  enim 
dextra  ac  finiftrafunt  foramina  homotono- 
rum  ,  per  qux  tenduntur  ergatis  aut  tuculis 
&c  vechbus  c  neruo  torti  tunes ,  qui  ncm 
praicltidunturjnec  pia-ligantur  niii  ionitus 
ad  artificis  auies  certos  tk  aequales  ftcerinc„ 
Btachiaenim  quas  in  eas  tentiones  inclu- 
dunturcum  extendunturaequaliter  &c  parte 
vtraque  piagam  emittere  debent.  Quod  li 
non  homotona  fnetint,  impedientdirecTiani 
relorum  miflionem.lcem  tluatris  vaia  atea, 
qus  in  celhs  fub  gradibus  mathematiea  ta- 
tione  coftocantur  \  &  fomtum  ditcriminai 
qua:  Giaeci  Xil%  vocant,ad  iymphonias  mu- 
hcas  (iue  concentus  componuntur,  diuifa  in 
cucmatione  diateilaron  ik  diapente  &c  dia- 
palon  ,  vti  vox  ico:nici  fomtus  conueniens 
m  difpofidonibus  ■  tadu  cum  oftenderit 
aufta  cum  incremento  clarior  &  luauior  ad 
fpedatorum  peruenianc  aures.  Hydraulicas 
quociuemachinas  &c  caeteraqux  funt  hmilia 
his  organis  iine  muficis  rationibus  eflicere 
nemo  poterit  Capiamus  evgo  primum  Ulud 
quod  eft  manifelhus,  icihcct  de  hydtaulicis 
orgams  quorum  memvnit  Suetonms  in  Ne- 
rone:Rehquam  diei  partem  per  organa  hy- 
draulica  noui  &c  ignoti  generis  circunduxit, 
oftendenfque  tingula  de  ratione  ac  difficul- 
tace  cuiufque  dilierens  iatn  fe  prolacurum, 
vc  conftec  illa  fuiife  magni  Opificij  qu« 
noftra  secate  defiere.  Reftac  vnicum  &c  val- 
de  leue  exemplum  auicula;  aeneae  vcl  lignex 
refonantis.  Certum  elt  acre  etfici  fonum,fed 
ita  mifceri  aquac,  vt  dulcior  &c  mollior  non 
folum  euadat,  fed  etiam  acucior  ac  modula- 
tior.  Eadcm  autem  ratio  maris :  fed  cum 
aquas  corpus  moueatur  ,  videtur  difficile 
feruare  proportionem  ,  ea  prima  difficultas, 
fecar  h  eft,quod  cum  aqua  moueatur  *  vix  _ 
fieri  pofle  videtur  vt  totum  feruet  vocis  in- 
tegrum  tenorerh  ,  certia  ob  illins  contump- 
tionem.  Propterea  nihi  mirumeft  fi  Mexo 
de  hisfubtiliter  difputanit,mirum  fuit  quod 
in  tanta  animi  pertuibatione  nift  ad  amen- 
tiam  ,vcilliputant,referatLir.  Sedquidiarn  . 
amplius  vagor  ,  extat  compendioia  ratid  ^-,o  c-^ 
conftrudionis  illius  apud  eundem  Vitra-    1  '*'C'i -" 
uium  vbi  Philander  ex  Atheneo  fonus  . 
hydradis  fuauis  admodum  atque  iacun- 
dus  auditu  eft  :  ita  vc  omnes  concinnita- 
te  capci  conuerterent  ,  fuitque  Alexan- 
drinae  vrbis    inuentum   authore  Ctefi- 
bio  toafore  ,  eft  autem  magn«  Clepfydrae 
A  A  a    2  '  infttrj 
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inftrumentum  non  abfimile,funt  ennn  filta 
ijein  aquam  contoirae  ,  qua:  ,  cum  aquti  a 
ruuene  quopiam  percutitur  ,  axinis  per 
organum  tranfeuntibus  lnflantur  ,  per- 
nicundumque  fonum  emiuunt.  Eftautem 
mas  rotund»  hoc  inftrumencum  perfimile 
inuentumque  Ptolemari  iecundi  Euergitse 
temponbus,de  quo  eundem  Ctelibmm 
icripbilefcrunt,  Fiebam  autem  ex  sere  & 
bafis  eligno  cum  reguhs  dextra  ac  finiftra 
I  icalari  regula  compa&is  ,  aqua  autem  in 

area  arca  continebatur.  Facile  autem  eft 
per  haec  reliqua  inuenire  :  nam  epiftomiis 
includebatur  acr  acque  referabatur  ,  6c 
moduserat  per  v-ctes  :  non  tamen  ofto 
fiitulaiurn  fSc  exmde  vocumnumeruminftru- 
■  m?ntum  ld  fuperabat  organa  noftravt  locu- 
pietiora  ita  afperiora.  Liquet  ergo  fi  fabrilis 
oainis  ars  ad  Architetkum  pertinet  ,  ii- 
lum  etiam  hac  ratione  oportere  efle  peritum 
muficse. 

lib.    cat      De  Va^is  ver°  xneis  cneatli  qnod  melius 
eft  quam  vt  eundem  authorem  confulamus, 
dicentem  vaia  aerea  pio  ratione  magnitudi- 
nis  thatri  ita  fabricentur ,  vtcum  tanguntur, 
I  fonitum  facere  poffint  inter  fe  diatcflaron 

diapent.ex  ordine  addit  diapafon.poftea  inter 
fedes  cheacriconftitutis  cellis  ratione  mufica 
ibijcollocencur  ,  ita  vci  nullum  parietem 
tangantcircaque  habeant  locum  vacuum  & 
afummo  capite  fpatium  ,  ponantque  in- 
uerla  &  habeant  in  parte  qua?  fpe&at  ad 
fcenam  fuppofitos  cuneos  ne  minus  alios 
iemipede,  contraque  eas  cellasrelinquantur 
apercuras   inferiorum   graduum  cubilibus 
Jpng*  pedes  duos  alca:  femipedem.  Ec 
fi  non  erit  ampla  magnkudine  theatrum, 
mediaalticudinis  tranfuerfa  regio  defigne- 
tur,cV  in  ea  tredecim  ceik  duodecim  aiqua^ 
libus  inter-uallis  diltantes  cofornicteur  vci  ea 
echea  qua:  fupra  fcripta  funt ,  ad  neten  hy- 
perboleon  fonantia  in  cellis  qua:  funt  m 
cornibusextremis  vtraque  parte  prima  col- 
locentur ,  fecunda  ab  extremis  diateJaton 
ad  necem  diezeugmenon  ,  diateilaron  ad 
neten  paran-velon,quarta  adneten  fynemme- 
no,quinta  diateflaid  ad  mefen,fexta  diatelfa- 
ron  ad'hypaten  mefen  in  medio  vnum  diatei- 
iaton  ad  hypacen  hypaton.   Qux  feqtiun- 
tur&  ad  intelligentiam  pra:di<5torum  me- 
lius  ex  Guillelmo   Philandro  emendatas 
fic  tranfcnbemus '.-  Eas  regiones  in  tve- 
decim  cellas  diuidit  aequahbus  interuallis; 
id  eft  ,  cellas  partibus  viciffim  interfticiis 
mfpofitas  diftribuit  fex  hjnc  atque  hinc 
&  vnam  mediam  ,  qU£e    tamen  non 
vfus,  fed  partitionis  &c  refponfus  caufa — 
nt  in  media  prarcinaione.  In  ima  prascin- 
£tione  ponuntur  vafa  quas  habent  harmo- 
niae  rationem  ,  hoc  modo.In  cornuum  cellis 
collocantur  qua?  fonitum  habent  netes  hy- 
perboleon.   Subfequuntur  vtriqae  quas  fUnt 
adnecen  diezeugmenon  interuallo  confo- 
nantia  diateflaron  Intertiis  celiisfuncquar  ad 
neten  paramefen,interuallo  item  diateffaron, 
quas  iunt  in  quartistono  fohjmmodo  diftant 
&  funt  netes  fynemenon.  In  quintiscellis 
mntad  menfen  interualb  diateflaron  In 
iextiscellis  ad  hypaten  mefon,ite  diateflaron 
'  patio.  In  media  cella  funt  ad  hypaxen  hypa- 
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ron  in,teruailo  diateifaron.  In  media  prar- 
cmdtione  iunt  vafa  chroniatos ,  collocamut 
autem  in  cornibus  vaia  qua:  lunt  aj  parane- 
ten  hyperbolem.  In  lecundis  cellis  ad  pa- 
raneten  diezcugmenon  ipatio  diateilaron, 
in  tertiis  ad  paranten  hynemenon  fpatio 
diapente.  In  quartis ad  hchaiion  melon  in- 
teruallo  diateilaion.  In  quincis  ad  iychanon 
hypaton,item  diateflaron.  Infexcisad  para- 
mefen  quod  ipatium  ad  paraneten  hyperbo- 
leon  eft  diapente  ad  paranetcn  hynemenon 
diateflaion.  In  chromatis  media  cella  nulla 
funt  vafa  ,  quod  a  lichano  hypaton  ad  pros- 
Jambanomenon5aut  ad  aliam  omnino  decem 
6V  o£to  vocum  nulla  fic  conlonancia, 
funcenim  harmitonla  tantum  duo  &  10- 
nus.  In  tertia  praccindione  collocantur  vafa 
diatoni.  Etin  cornibus  quidem  ea  qua-  funt 
ad  paraneccn  hyperboleon.  In  fecundiscei- 
lis  ad  paraneten  diezeugmenon  fpatio 
diateflaro.In  tertiis  ad  paraneten  hyneme- 
"^ion  diapente.In  quartis  ad  lichanon  mefon 
diatetfaron.  In  quintisad  lichanon  hypa- 
ton  diatelfaron.  In  fextis  qua:  ad  proilam- 
banomenon  diateiFaron  fpatio.  In  media 
quae  funtad  'mefen  ,  quod  ea  adproflam- 
banomenon  habetconfoTtantiam  diapafon, 
&  ad  Jyclianon  hypaton  diapente.  Hsc 
autem  cx  figurapatenc  111  opere  de  Subtiii- 
tatedefcripca. 

P011-6  quod  ad  machmas  attiner.  Sit  ca-  Lib.i  <, 
rapulta,  cuitis  mdens  a  b  quam  oportet  tra* 


here  ,  fi  emittere  debeat  lapidem,  aut  fcor- 
piofagittamadaliquod  fignum  putac.cum 
ergo  fonus  c  a  &  c  b  hemetonus  fuerit^non 
folum  asqualiter  pertradx  erunc  c  a  &  a  c  b, 
teti  etiam  arquales :  nam  fi  ajqualesenent, 
&  inasqualiter  traclra;  aut  insquales  &  m- 
qunliter    tradta;.  fonum    diuerfum  red- 
dent  euidenter.  At  fi  ina?quales  &  aiqua- 
iem  fonum  reddant  ,  erit  tamen  vt  fidis 
nota:  qua?  ftrepitum  edit  dupiicem ,  &  eifi- 
giem  oculis  mu%licem  ,  vnde  fagittain 
partem  aduerfadr  dirigitur  rudentis  inten: 
tioris, ,  atque  ha-c  ex  Vitruuio  eodem  dum 
de  hisagit. 

y     Propofitio  centefima  feptm 
gefma. 


Coniugationes  cuiufuis  numeri  breuiter 
Jfluenire. 

Siat 
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Sint  gratia  exempli  decem  homines  ,  & 
patet  quod  poflent  efle  finguli ,  &  hoc  de- 
cem  modls ,  quia  funt  decem  ,  vt  Petrws  & 
Ioannes :  icem,poflunt  efle  omnes  fimul ,  & 
hoc  vno  modo  tantum  ,  &  pofliint  elfe 
duo,&  hoc  poteft  variari  quadraginta  quin- 
que  modis  :  &  poifunt  efle  o&o  ,  &  mani- 
fefhim  eft  ,  quod  totidem  modis  variantur, 
fciHcet  quadraginta  quinque  ,  nam  cum 
erunt  ofto  ,  duo  qui  relinquuntur  ,  variari 
poflunt  45.  modis ,  ergo  &  illi  o£to  ad  vn- 
guem  tocidem  modis.  Et  fimiliter  tres  quot 
modis  variantur  tot  modis  feptem  ,  &  quot 
modis  quatuor  toc  fex  :  quinque  autem  quia 
funt  dimidium  decem.pluribus  modis  varian. 
tur.  Et  ideo  pro  ordine  huius  decrahes 
vnum  ,  vt  fint  vndecem  viri  dones  decem, 
fi  decem  pones  nouem  ,  &  colliges  natu- 
ralem  feriem  numerorum  ,  vt  infra  vides 
vno  fempet  termino  deficientes     &  ex 
priore  ordine  ,  vbi  videbis  femper  etiam  du- 
plicari  numeros  vt  3.  6.  inde  fub  6 .  i o.  & 
20.  a  latere,&  fub  10.  jj.  &  a  iatere  70. 
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duplum  3  r.  &  fub  70.  1  26.  &  alatere  151. 
Sc  hoc  pro  cognicicne  quod  recfcc  fic  ope- 
ratus.   Secundo  animaduertes  fequentes  or- 
dines  fieri  ex  recla  linea  priorum  ,  velut 
fexcas  ordo  eft  7   mi  84.  210.462.  it* 
incipiendo  in  primo  ordine  a  7.  &  tenden- 
do   ad  dextram  ,  inuenies  iilos  eofdem 
niimeros  ad  vnguem  ,  &  ita  in  feptimo 
ordine  8.  36.  120.  330.  a  finiftfa  inuento 
8.  in  primoordine  ,  &  procedendoaddex- 
tram  ,  inuenies  56.  izo.&  330.  Tertium 
eft  quod  numeri  vltimi  a  medio  funt  iidem, 
vt4<5i.&  461.  330.  &  330.  165.  &  16$. 
55,  &  55.  1  r.  &  n.  Et  feorfum  ,  vt.  dixi, 
remanet  1.  Oportet  igitur  colligere  nu- 
meros  angulares  ,  vt  a  latere  vides  ,  & 
fic  1047.  numerus  coniugationum  ,  tot 
enim  modis  poflunt  variari.  Et  fi  effent 
decera  tantum  ,  vt  ab  initio  propofui, 
primus  ordo  finitur  ad  10.  fecundus  ad 
45 .  tertius  ad  rio.  quartus  ad  210.  quin- 
tusad  251.  fextus  redit  ad'  210.  feptimus 
ad  !zo.  o&auus  ad  45.  nonus  ad  10. 
decimusad  1.  Et  ita  colligeretur  fumma 
ex  extremis  numeris  angularibus  1023. 
Et  tot  erunt  coniugationes.  Hic  vides 
quia  numerus  10.  eft  par   ,  &  quod 
adempta  monade  ,  relinquitur  9.  qui  eft 
impar  qnod  medius  qui  pertinet  ad  quin- 
tum  ordinem  eft  maximus  ,  &  eft  252.  & 
cft  coniugatio  quinarij  :  hoc  volui  dixifle, 
vt  intelligeres  rationes  colligendi  fingulos 
ordines  feorfum.  Quod  ergo  attinet  ad 
coUectionem  maximi  numeti ,  primus  ordo 
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feruit  femper  vlcimo  relinquendo 
monadem,  &  fecundus  penultimo, 
&  tertius  antepenultimo ,  &  itade 
aliis,  nam  fi  fecundus  variatur  5  5. 
inodis ,  &  penul  timus  variabitur 
r^.  modis.  Et  fi  tertius  variatur 
16  5.  modis,  antepenultimus  varia- 
tur  1  6  5  .modis.Et  ita  dealiis. 

Hae?  autem  ratio  fatisfacit  mul- 
tum,  ^ceft  neceflariatemperiebus 
corpciris  humani.  Vt  in  fecundo, 
De  dentibus-  Et  etiam  vt  quaelibet 
difciphna  quam  breuiflimc  tradi 
pofllt ,  vt  gratia  exempli,medicina 
tota  in  vna  pagina  ,  dico  medicina 
non  folum  Gra;corum  ,  fed  etiam 
Arabum  &Latinorum,  &  eciam 
longe  plusmam  fi  tradatur  viginti- 
quatuor  regulis  fimplicibus ,  &  ex 
iliis  fiant  coniugationes  16777 
215.  manifeftum  eft  quod  erunt 
regulae  omnes  hae  multo  plures, 
quam  contineantur  in  omnibvis 
libris  Graecorum,  &  Arabum  ,  & 
Latinorum,qui  extant  Et  tamen  perfpicuum 
eft,vigintiquatuor  regulas  vna  pagina  com- 
modiflime  cotineri  Et  hoc  alias  docui,quan- 
quam  credam  me  errafle  in  fupputatione, 
nam  locum  inuenire  non  potui.  Vnum  eft  id 
certum,quod  hasc  ratio  quam  nunc  explica- 
bo,eft  vera  &  demonftratiua,&  facillima. 

Cum  enimfuperior  fit  vera  &  demonftra- 
tiua,nonefttamen  facilis  ,  &  prxcipue  in 
magnis  numeris.  Et  ide6  inueni  hanc,  quae 
(  vt  dixi )  facillima  eft.-adde  numero  propo- 
fito  monadem,  indeconflari  inuenias  nume- 
rum  a  monade  in  eodem  ordine,&  abeo  de- 
traclamonade  habes  numerum  coniugatio- 
num.   Exemplum  ,  fi  fint  lo.adde  1  nt :.i  1. 
Vndecimus  ergo  numerus  in  proportione 
dnplaeft  ioi4.detiahe  1.  &  relinquantur 
1023.  numerus  coniugationuro  vt  in  priore 
fupputatione.ltem  fi  fint  1 1  .numefi  adde  1. 
ix.  duodecimus  ergo  numerus  in  proportio- 
neduplaeft  ao48.detrahe  1.  relinquuntur 
2o47.coniugationes  1 1.  vt  prius  in  fupra- 
fcripto  exemplo.  Et  ita  pro  vigintiquatuor 
tegulis  adde  1 .  fit  2  5  .vigefimus  quintus  igi- 
tur  numerus  in  ordine  dupUe  proportionis  a 
monade  eft  1 677711  6.  ergo  detraaamo- 
nade  relinquitur  numerus  (vtdixi)  regula- 
rum  &  coniugationum  viginriquatuor  re- 
gulaium  ,  quae  tamen  non  fint  contraria:  in- 
uicenv.nam  tunc  eflent  pauciores.  Et  quia  in 
ifti^s  numeris  duplicandjs  poifes  facile  incide- 
re  in  ertorem ,  diuide  vttimum  per  1 6.  &  fi 
nihilfupereft  ,  refte  proceflit  opus  :  .fin 
autem  aliquidfuperfit,aber. 
rafti . Vt  aute  habeas  nume- 
ros  fmgulorumordinum,in 
quauis  multitudine,deduci- 
to  numeruordinisa  primo, 
&  diuide  per  numerum  or- 
dinisipfiusreliquu,  8c  illud 
cj^uod  prouenit ,  ducito  in 
numerum  maximum  prae- 
cedentis  ordinis  ,  x&  ha- 
bebis  numerum  quaefitum. 
Velut  fi   fint  vndecim, 
volo  fcire   breuiter  nu- 
meios  1  qui  fiunt  ex  va- 
A  Aa 
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ratione  trium.  Pri- 
mum  deduco  pro 
fecundo  ordine  1. 
ex  1 1.  fic  10»  diui- 
do  per  2.numerum 
ordinis,exit  f.du- 
co  in  11.  fk  55. 
mimerus  fecudior- 
dinislndedetraho 
2.qui  eft  numerus 
difFerentia?  ordinis 
tertij  a  primo  ex 
1 1  .relinquitur  ^.diuido  9,per  3.  numerum 
ordinis  exit  3.  duco  3.  in  55.  numerum  ie- 
cundi  fit  165.  numerus  tertij  ordinis.  Simi- 
liter  volo  numerum  variationum  quatuor, 
deduco  3..  differentiam  4,  a  primo  ordine 
ab  n.  relinquitur  8.  diuido  S.per  4.  \m- 
merumordinis  ,  exit  2.  duc  2.in  195.  fit 
3  ^o.numerusqartiordinis.  Similiter  pro 
quinto  detraho  4.  differentiam  aprimo  or- 
dine,relinquitur  7.  diuidoper  5.  numerum 
ordinisexit  -i.  duco  in  330.  numerum 
prjEcedentisordinis/it  4<j2.numerus  quinti 
ordinis. 

Ex  hoc  colligitur  manifefte  modus  con- 
ueitendi  proportionem  arithimeticam  in 
proporcionem  miftam  ,  dico  miftam,  quia 
oportet  addere  monadem  in  priore  nume- 
ro  :  deinde  quia  numerorum  termino- 
rum  oportet  fumere  iuxta  numerum 
affignatum,  fcilicet  addita:monade  demum, 
quia  oportet  detrahere  monadem  ipfam. 
Eft  tamen  fumpca  a  proportione  Geo- 
metrica  vtliquet,fcilicet  continua  dupla. 

Propojitio  centefima  feptuagejima 
prwia. 

Propofitis  duobus  quibus  libet  numeris, 
quotuis  alios,feu  in  continuum,  feu  medios 
in  continua  proportione  arithmetica,  geo- 
metrica  &  mufica  inuenire. 

Haec  tota  propofitio  pendetexintellectu 
diftinitionis  earum*  Sint  ergo  propofi- 
ti  duo  numeri  2.  &  3.  &  velim  tercium 
in    continua    proportione  arithmetica, 
dpplico  quemuis  ,  vt  pote  3.  fit  6.  de- 
traho  i.  reliquum  remanet  4.  tertius  nu- 
merus.  Icem  volo  quartum  ,  duplico  4. 
flt  8.  detraho  3.  remanet  5.  quartus  nu- 
merus:item  volo  minorem  ?.&  2.  du- 
plico  2.  fit  4.  detraho  3.  remanet  1.  fi 
autem  vellem  minorem  vno  ,  non  pof- ' 
fet ,  quia  eifet  nihil  ,  fed  crefcendo  po- 
teft  extendi  in  infinum  ,  ita  capio  2.  & 
fy-      duplico  ty..  10.  fit     40.  derraho  2. 
remanet     40  m  .•  i.&c  ita  fi  volo  quartum 
numerum  ,  duplico  ^40.  m  :  2.  fit  151  160 
m  :*4.  detrahe      10.  ex     1 60.  m  :  4.  re- 
manet  t$l  90.  m :  4.  &  ita  2.^10.^  40. 
m  :  2.  '&  y..  90.  m  :  4.  funt  in  continua 
proportione  arithmetica  ,  &  ita  poteft 
extendi  in  infinitum.  Sed  fi  vellem  vnura, 
aucduos  >  aut  tres  terminos  ,  vel  quo- 
uis  medio  5.  arithmetica;  ,  diuido  diffe- 
rentiam  per  1.  p  :  numero  rerminorum  ,  & 
partesaddo  minori  nnmero.  Exemplum, 
volo  tres  numeros  medios  inter  2.  &  7:  in 
continua  proportione  arithmetica ,  detra* 
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ho  2.  a.  7,  remanet  5.  diuido  5.  per  1.  p: 
quam  f.  ideftper  4.  exit  i-^-.adde  crgo 
i-y. ad  2.  fit  3.-;-.  primus  terminus,cui 
adde  iterum  2-^-.  fic  4-f.fecundusceiminus, 
cui  adde  iterum  i-j.  fit  j-£.  tcrtius  nume- 
rus:  fient  ergo  quinque  termini  ,  hoc  mo- 
do  m  continua  pvoportione  arithmetica 
23-5-.4-7-.5-l:  &  ^.Rurfus  voloiottde ,  volo 
inter  x.Scfy-  3  2.detraho  2.ex  ^  3  i.remane£ 
m:2.diuido  per  4.qui  eft  1  .p:numero  iy.  3  2. 
terminorum  j  exit  2.  m  :  ~.  addo  eigo 
fy-  2.m:  ad  2.fit  2-7--  p  :  2.primus  ter- 
minus  ,  cui  iterum  addo  ^2:  m.-f.  fit 
8.  p:i  ,fecnndus  terminus,cui  etiamaddo 
2.tn  :4--ht  Bi  iS.m  :  -7.  &  itahabestres 
terminos  medios  in  continua  proportione 
arithmetica  inter  2.  6c  ^32.  &  ita 
fi  velles  quatuor  terminos ,  diuideres  dirfe- 
rcntiam  per  j_&  fi  vellei  quinque,diuidetes 
per  fex,&  ita  de  alits  quibufcunque. 

Pro  Geomettica  proponantur  ,  gratia 
exempji ,  2.  &c  4.I1  vehm  in  coutinuapro- 
portiorte  tertium  ,  duco  4.  in  feraet  fit 
1 6,  diuido  per  2.  exit  8.  &  fi  velles  quar- 
tum  duc  8.  in  fe  fit  64.  diuide  per  4.  exit 
16.  quartusferminus,&:  ica  in  infinitum,& 
fi  velies  minogem  2.  duc  2.  in  fe  fit  4.  di- 
uide  4.  per  4.  exit  r.  tcrcius  termjnus  ,  & 
lta  fi  velles  minorem  ,  duc  1 .  in  fe  fit  1, 
djuids  per  2.  exit-f.  quartus  terminus,  & 
ita  habes  quofuis  terminos  ,  &  eft  fimiiis 
arithmetica:  hsc  operatio  ,  fed  in  arichme- 
tica  duplicamus  vnum  terminum  ,  & 
detrahimus  alium  :  in  geornetrica  mutci- 
piicamus  vnum  terminum  ad  produ- 
clum  ,  &  diuidimus  per  alium-  Et  fi 
veiim  terminum  in  continua  proportio- 
ne  2.  8c  10.  duco  eodem  modo  10. 
in  fe  fic  10,  diuido  per  i.Et  $-  tercius  te*.- 
minus  ,  velim  quarcum  ,  duco^.in  fe  fic 
2  5.  diuido  per  10.  exit  ^.61--.  quartue 
terminus. 

Ec  fi  velles  phires  terminos  medios  in 
piopovcione  geometrica  ,  deducito  ma- 
ius  exttemum  in  fe  fecundum  denominatio- 
nem  inferiorem.  ,  id  eft  ,  fi  volo  duos  ter- 
minos  femel  ,  &  deinde  in  minorem ,  & 
Eicubica  produdi  eft  fecundus  terminus, 
idem  facio  de  mmore  in  fe  inde  in  maio- 
iorem^  accipio  cu.  Exemplum,  vo- 
lo  duos  terminos  inter  2.  &:  3.  duco  3.  in 
fe  fic  9.  dueo  2.  in  9.  fit  1  8.  capio  i^.  cu. 
iS.  hic  efl  vnus  terminus  ,  &  ita  duco 

2.  in  fe  fit  4.  duco  in  3.  fit  12.  capio 
cu.  1  2.  pro  fecundo  termino.  Et  fi  vo- 

lo  tres termino.s  ,  duco  3.  in  3.  fit  9.  duco 

3.  in  9.  fic  27.  duco  2.  in  27.  fic  54.  5c 
5  4.  eft  primus  tenninus    Item  dtico  i. 

m  2.  fit  4.  duco  3.  in  3.  fic  9.  duco4.in?. 
fic  $6.  8c  t$l  36.  id eft  ,  i^.  36.  efl  fecundus 
terminus ,  fimiliter  duco  1.  ad  fuum  cubum 
fic  8.  duco  3.  in  8,  fic  24.  &  ^  24.  efl 
tertius  terminus.  Similiter  volo  quatuor 
terminos  medios,  duco  3.  in  3.  fit  9.  duco 
9.  in  9.  fit  8i.duco  2.  in  81.  fit  i6x.  &c 
relata  prima  16 z.  eft  primus  termi- 
nus ,  item  duco  2.  in  2.  fit.  4.  &  4.  &  4. 
in  4.  fic  16.  &  3.  in  1 6.  flt  48.  &  m  relata 
prima  48.  erit  quartus  terminus  ,  item 
ducendo  5.  ad  cubum  fit  27.  &  t  ad  qua- 

dratom, 
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dratum,  &fit4-  &  4-  in  i7-fir  io8..&> 
relata  prima  108.  erit  fecundus  termmus, 
&  llmiliter  ducendo  i.  ad  cubum  tfit  8.&  }. 
adquadracum  fic  9.  &  9-  "»  8-  nt  ?*•  & 
^relata  primjf  71.cH  tertius  terminus.  Ha- 
bebis  ergorerminos  in  continua  proportio- 
ne  z.id  cft,^  relata  prima  3  i.^t  relata  pri- 
ma  48.  rclata  ptima  71.^  relata  ptima 
108.  y.  relata  prima  1 72.Sc  32  relata  prima 
243-quod  eft  $.&  ita  de  ahis  in  infini- 
tiim. 

At  pro  mnfica  ,  fi  fint  exhibiti  duo  nu- 
meri  minores  vtpore  i.&  3.  velim  tertium 
cerminum  ,  diuido  2.  per  1.  differenciam 
exit  2.  detraho  i.pro  reguta remanet  >.diui- 
do  j.maiorem  terminum  pet  1.  exit  3.  adde 
$.ad  3.  fit  6.maior  terminus.Similiter  capio 
3.&  4.  diuide  ^.minorem  cermmum  per  1. 
differenciaexic  j.detrahe  i.pro regiiWelin- 
quitur  i.diuide  ^.terminurn  medium  per  2 
exit  2.addead  4.  fit.6.maior  terminus.  Sti- 
phelius  aute  erat  in  fua  regulamam  fici2.4. 
&  3 .  effet  in  cotinua  proportione  mufica  ex. 
fua  tegula.  Dico  ergo,quod  fi  proponatuq 
&  7.  &  velim  muficam  proportionem  con- 
tinuare,detraho  f  de  7-rclinquitur  2.diuido 
4|5.per  2.exit  z4->detrahe-i.proreguU  rema- 
'nec  1— .  diuide  7.per  r-f.  exic  4.  &-f.adde 
ad7.  fic  1  iy.  reduc  adintegra  multiplican- 
do  omnia  per  3 .  habebis  35.  2 1 .  &  1  5 .  in 
continuaproporuone  mulica,nam  3  5  .ad  1 5 
eftvc  7-ad  j.&  i4>ad  6.eft  vt  y.ad  3-eft  au- 
tem  1 4.difterentia  n.&  ?5-&  6.differentia 
2 1  .&  1 5 .&  ita  poffes  contmuare  inuenien- 
do  qnartum.quintum,  fextum.in  infimtum. 
Rurfus  ftnt  propofiti  duo  termini  maiores, 
velut  6.  &  4.  detrahe  4.  a  6.exic  2.  diuide  6 
per  z.exit  3-aclde  1 .  pro  regula  fit  4.diuide 
4.  minorem  cerminum  per  4.  exit  1.  detra- 
he  1.  ex  4.  relinquicur  3.  minor.  terminus, 
&  ita  propofitis  6. 6C  s.diffetentia  cft  5.  di- 
uide  6.  per  3.  difterentiam  exit  1.  adde  1. 
pio  regula  fic  3  .  diuide  3.  per  3.  exit  1.  de- 
traheex  3.  reliaquitur  2.  minor  tetminus, 
&  ita  potesinuenire  quotuis.  Gratiaexem- 
pli  habeo  3.  &  2.  maiores  ,  capio  i.diffe- 
rentiam,  per  quam  diuido  3.  exit  j.addo  1. 
flt  4.diuido  4.  minorem  teiminum  per  4. 
exit  4-  detrahe  ~.  ex  2.  relinquuntur  i^-- 
erunt  ergo  3 1.  &*i-f.  »■     4-  3-  duplican- 
do  2.  vt  prius  in  continua  proporcione  mu- 
fica  quia  ergo  6  3  2.  funt  in  continua  pro- 
portione  mufica,&  3  *'  &  lT-  &««  in  con" 
tinua  proportione  mufica  ,  erunt  duplican- 
do  5.  4.  6.  i2.inconcinua  proportione  mu- 
fica.  Rutfus  fint  propofiti  maior,  &  minoc 
cerrainus  ,  vt  6.  &  1.  diuides  maiores  per 
minorernexit  ^.cuiaddes  1.  fit^diuide  4 
differentiam  6.  a  2.  per  4.  iam  inuentum 
exit  1. adde  ad  1.  fit  ^.medius  terminus,  fi- 
militer  inter  6.&  3.  volo  medium  terminu 
in  proportione  mufica,detraho  3.  a  6.relin- 
qukur  j.fimifiter  diuido  6.  maiorem  termi- 
num  per  3.  minorem  terminum,  exit  2.ad- 
do  1.  pro  regula  fit  ^.diuido  3 .difterentiam 
iam  feruatam  per  hoc  3-iam  inuentu  exit  1 . 
addo  ad  ?.minorem  terminum  fit  4.medius 
terminus ,  fic  volo  inter  4.  &  6.  medium 
terminumin  continua  proportione  mufica, 
diuido  6.  per  4-exit  i-f  .addo  ei  pto  regula 


flc  24-.diuide*2.  differentiam  4.  &  6.  pef 
2— .exit  -f-adde  ad  4.  fit  47-.  terminus  me- 
dius ,  duc  omnes  in  5.habebis  integros  nu- 
meros  30.  2.4.  &  20.  &  funt  pulcherrimds 
regalae,q.uia  poffes  diuidere  24.^  2.o.inter- 
ponendo  medium  id  eft  capiendo  6.  &  5. 
diuide  6.  per  5.  exit  i\.  adde  1.  pro  regula 
fic  2-f  .diuide  i.differenciam  per  ^^-.exic  ~i 
adde  ad  5 .  fient  termini  5  4-  &  redacad 
integra  fient  55.60.66.  &  qnia  30.  24.  & 
10.  etiam  erant  incontinua  proportione,& 
30.  ad  20.  erat  fexquiaiter  ,  ideo  capiam 
fexquialterum  ad  5  5 .  &  eft  8  i-f.erunt  ergd 
82-^.  66.  60.  &  55.  incontinua  propor- 
tionenmfica  ,  ergo  duplicando  165.132. 
110.  &  110.  erunt  iu  continua  propor- 
tione.  . 

Adnotat  Stiphelius ,  quod  cum  fuerinc 
tres  termini  incontinua  proportione  geo- 
metrica ,  &  inter  primum  &  tertium  inter. 
pofitus  fuerit  terminus  in  continua  propor- 
tione  arithmetica ,  quod  ;bierit  propoitio 
mujica,  &  dat  exemplum  de  1  2.  9.  8.&  6. 
fed  itaeft  intelligendum  ,  vt  aiiumpca  pro- 
portione  arithmetica  ,  vt  pote  i  2.  9.  &  6. 
mde  vt  eft  9.  ad  6.  ira  ftat  1  2.  ad  8.  tunc 
ifti  tres  termini  1 28.  &  6.erunt  in  continua 
proportione  mufica.  Et  hoc  eft  pulchrumcfi 
ita  incelligatut,fcilicct  ex  proportione  Geo- 
mecrica&  Arichmetiea  confticuere  propor- 

cionem.  muficam. 

Exhoc  patet  quod  in  proportione  Ari-  Co^ 
thmecica  &  mulica  lemper  ,  fiduo  termini 
fuerint  numeri ,  tevtius  erit  numerus,  &  in 
Geometrica  idemerit,fi  medius  &  extremus 
fuerint  numeri,eritalter  extremus  numerus, 
ied  tamen  fi  vnus  euariet ,  omnes  poterunf 
eile  diuerfi. 


Propofitiocentefma  fiptuagejtmd 
f *citnda. 

Proportiones  Stiphelij  defcriber,e. 
Confuleraiut  Michael  Stiphelius  quod  C&m, 
fumpfic  a  Boetio  ,  quafdam  inueniri  pro- 
portiones  tnbus  numeris  conftitutis,qux  iri 
nullo  trium  primorum  generum  continere- 
tur  ,  fed  quaedam  tamen  geometricis  aliae 
muficis  affimilarentur,  prima  ergo  Geome- 
tricarum  eft  ,  quoties  proportio  fecundae  ad 
primam  fuerit,  velut  differentiie  fecundas  & 
prima?  ad  differentiam  fecundae  &  tertia?.     ^  ^ 
Velut  capio  2.4-5-proportio  4.ad  2.eft  du-    t     a  < 
pla  taliseft  2.ditferentia:  4.  &  2.  ad  i.difte- 
rentiam  5.  &  4-nam  in  vera  proportione 
Geometrica  fit  conuerfo  rnodo ,  quia  pro- 
portio  fecudse  ad  primaeft,  velat  differetiae 
tercix  &  fecunds  ad  differentiam  fecundas  a 
prima  vt  in  4«6.&  9.  proportio  6".  ad  4.  eft 
velut  3.  differentiae  9.  ad  6.ad  2.  differen- 
tiam  6.&  4. 

Secunda  proportio  quam  ille  appellat 
poftetiorem  ,  eft  in  qua  proportio  tertij  ztl 
fecundum  eft  velut  differentiae  primi  &  fe- 
cundi  ad  differentiam  fecundi  &  tertij:  Ve- 
lutcapio  1.4- 6.  proportio  6.  ad  4.  tertij  3  , 
fcilicet,&  fecundum  eft  velut  3.  differenti^ 
4.  &  i.ad  2.  differentiam  6.&  4.  &  haec  fi- 
militer  differt  a  Geometrica  verain  eo  quo 
inGeometrica  veraoportet,  vt  proportio 
A  A  a    4  tettij 
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tertij  ad  feeundum  effet  vt  differentia  tertij 
&  fecundi  ad  difFerentiani  iecundi  8c  primi 
Differtapriore ,  quoniam  in  illa  differen- 
tia?  feruant  eundem  ordinem  ,  quamuis 
transferantur  in  hac  vero  iit  conuerfus  mo- 
dus. 

Tertia  cft  vt  fit  proportiodifferentias  pri- 
mae  &  tertiae  ad  dirferentiam  primae  8c  fe- 
cundae,velut  fecundae  ad  primam  ,  in  Geo- 
metrica  autem  effetficut  aggregati  fecunda? 
&  primae  ad  ipfam  primum,  tales  ergo  qua- 
titates  erunt  velut  4.  6.7.  nam  proportio  6. 
ad  4.  cft  velut  differentiae  4.&  7,  ad  2. 
differentiam  4.8C  6. 

Quarta  proportiofimilis  Geometricae  eft 
cum  fuerit  proportio  differentiae  primae  & 
tertia*  ad  differentiam  tertiae  8c  fecundae,ve- 
lutfecundae  ad  primam ,  velut  in  2.$.j.pro- 
portio  differentiae  5.  &  2.quae  eft  j.ad  dif- 
ferentiam  fecundae  8c  tertiae,  quae  eft  2.  eft 
velut  3.  quantitatis  fecundaead  2.  quantita- 
tem  primam. 

Prima  autem  harmonicarum  quae  nota 
eft  nec  legitima,  hoc  roodo  fumitur  :  Vt 
lit  proportio  ptimae  ad  tertiam  velut  diffe- 
rentiae  fecundae  8c  tertiae  ad  differentiam  fe- 
cundae  &  primae,  veluti  capio  6.  primam  5. 
fecundam  3.  tertiam,  proportio  6.  ad  eft 
dupla  ficut  2.  differentiae  fecunda:  a  tertia 
ad  1.  differentiam  fecundae  a  prima.  Ma- 
nifeftum  eft  autem  quod  in  vera  harmo- 
nica  proportio  differenciarum  eft  primae 
&  fecundae  ad  illam  quae  fecundae  8c 
tertiae. 

Secundanota  harmonica  eft  ,  vt  fit  pro- 


Propofitio  centefimafeptua^efima 
1  tertia. 

Circulum  fuper  cetro  fuo  mouere  aequa- 
liter ,  ita  quod  omnia  illius  pundta  per  re- 
&am  lineam  moueantur  vltro  ciuoque. 


TO 


portio  primae  ad  tertiam  >  velut  differentiae 
primae  a  tertia  ad  differentiam  fecundae  a 
tertia  ,  ponatur  2  5 .  prima  2 1 .  fecunda  1  5. 
tertia  proportio  2  5>ad  i^.eft  velut  10.  diffe- 
rentias  primae  a  tertia  ad  b  differentiam  ie- 
cundae  atertia. 

Tertia  eft  fimilis  priori ,  nifi  quod  fumi- 
tur  differentia  primae  a  fecunda  pro  vltimo 
termino.  Exemplum  25.  primus  terminus, 
i9.fecundus,i  $.tertius,proportio  2  5  .ad  1 5 
eft  velut  lo.differentiae  primae  a  tertia  ad  b, 
differentiam  primae  a  fecunda.  Has  pro- 
portiones  quanquam  exiguae  vtilitatis, 
proponere  volui  ,  vt  excogitatis  aliqui- 
bus  demonftrationibus  velut  fuperius  dixi- 
mus,pulcra  theoremata  8c  problematatradi 
poffent. 


Sit  a  centrum  circuli  b  c,  aequalis  ei  cir- tlJ " 
culus  d  e ,  centrum  eius  b  in  circumferentia 
circuli  bc,fixum  ita  vt  ibi  tnoueatur  ad  mo- 
tum  circuli  b  c:&  moueaturb  verfuscaequa- 
liter,  8c  e  contrano  motu  etiam  regulariter, 
&  duplo  velocius  ex  e  verfus  d,  dsco  omnia 
pun&a  d  e  moueri  inlinea  re6ta,&  primurn 
capio  pundtum  d  ,  quod  fit  in  linea  recla 
centrorum  :  8c  moueatur  b  ad  c,&  fi  circu- 
lus  d  e  effet  immobilis,palam  eft  qudd  pun- 
6tum  d  cum  fit  in  vna  linea  a  b,  cum  b  per- 
ueniret  in  c ,  d  effet  in  linea  a  c  ,  puta  in  h 
fecundum  quantitatem  ,  ergo  bd  ex  centro  Pcr  i0,I:  - 
c  ,  defcribo  circuli  portionem  h  k  ,  duco  n|  im' 
etiam  c  k  ,  erit  ergo  angulus  h  c  k  duplus 
a  quare ,  arcus  h  k  duplus  b  c ,  nam  confi- 
ftunt  in  centris  circulorum  aequalium :  igi- 
tur  cum  ex  h  motu  conuerfo ,  &  duplo  ve- 
loci  in  eodem  cempore  feratur  d  perueniet 
in  k  ,  &  ita  fecundum  re&am  lineam  eric 
motum  eadem  ratione  ex  d  in  k  quod  erat 
demonftrandum.  Cw  { 

Ex  hoc  patet  qu6d  quando  b  erit  in  c 
pera&a  quarta  circuli ,  vt  in  fecunda  figura 
erit  per  motum  1  e  in  a :  nam  cum  d  a 
fit  dupla  c  b  ,  igitur  in  eodem  tempo- 
re  1  perueniet  ad  a ,  in  quo  b  perueniet 
adc. 

Dico  etiam  ,  quod  quando  b  per-  ' 
ueniet  ad  f  in  prima  figura  ,  d  perue- 
niet  ad  g  ,  quia    permeabit  totum  cir- 
culum  ,  &  a  b  d  funt  in  vna  recta  li- 
nea.    Et  cum  b  perueniet  ad  m  in  fe- 

cund* 
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cunda  figura ,  d  rurfus  perueniet  ad  a  cen- 
trura. 


Ex  hoc  patet  ,  quod  pun&um  d  per- 
rneabitlineam  rectam  jequalem  duplodia- 
metri  vnius  circuli,id  eft,  quantum  eft  ltnea 
a  g  in  prima  figura. 

Sequitur  etiam,  quod  d  punctum  meabit 
&  remeabit  per  re£tam  lineam  a  g>perage- 
do  bis  eam  in  vno  circuitu  circuli  b  c  ,  feu 
duobus  circuitibusd  e. 

Oftendamus  modo ,  quod  punctum  d  ex- 


tra  Hneam  centrorum  ,  fcilicet  in  Hnea  d  c 
a  f  cranfibic  per  re£tam  eandem  ,  vt  in  ter- 
tia  figura  producatur  c  d  vfque  ad  k,  ita  vt 
c  k  iit  aequalis  c  a  ,  erit  ergo  punctus  d  pri- 
11«  figur*  m  e  regione  k  tertias ,  &  dum  c 
mouetur  ad  e  ,  d  perueniat  ad  g  ,  erit  ergo 
e  g  sequalis  ea,&  fecet  circulus  g  h  re&am 
a  d  in  h ,  &  ducatur  c  h.  Et  erit  vt  prius 
angulus  h  e  g  duplus  h  a  g  .  ergo  arcus  g  h 
duplus  e  c,ergo  g  remeauit  in  h  in  tempore 
qno  c  feretur  in  e  ,  quare  d  defcendit  per 
re&am  in  h. 


Dicorurfus,  quod  quantomagis  d  ecit 
propinquum  lineae  d  g,  ranco  minnsdeicen- 
det  in  recta  ,  quanto  magis  propinquum 
longitudinibus  mediis,  tanto  celerius  mo- 
uebitur  ,  adeo  vt  in  fecunda  figura  apparec 
motum  ex  d  in  g  ,  non  defcendit  nifi  per  d 
n  ,  &  motum  ex  g  in  1  delcendit  ex  n  in  a 
centrum  fixum.  Defcendat  ergo  ex  e  in  h 
&  h  in  k  per  atcus  aequales  ,  &  ducantur 
arcus  h  1  &  k  m.  Quia  nm&nl  funt  rni- 
nores  quarta  ckculi ,  &  maiores  funt  f  e  Sc 
£ angulus  angulonon  minor,patet  pro- 
pofitum.Ita  ergo  motus,  vcapptopinquanc 
pun&is  mediis  funt  velociores  &  in  asquali 
diftantiasequales. 

Ec  hoc  uiuentum  fuit  Ludouici  Ferrari), 
cuius  meminimus  in  Arte  magna  ,  &  nos 
ei  fubtexuimus  ex  noftra  intentione  cu- 
ius  ilie  demonitrationem  inuenire  nequi- 
uit. 

Propofiiio  centejima  feptttagefima 
quarta. 

Progreflus  &  regrefius  tam  fine  latitudi- 
ne,quam  cum  laticudine  in  planetis  per  fo-, 
los  concentticos  ciiculos  aequaliter  motos 
dcmonftrare. 

Sic  ecly  ptica  a  b  c  d  ,  &  arcus  regrefTus  b  Cotn« 
c  in  partes  quatuor 
sequales  diuiius ,  & 
deicribantuc  circuli 
duo  b  h  &  e  k  fuper 
e  &c  f  &c  fuponantur 
orbis  fuperior  lub 
eclyptica  tamen,  cu- 
ius  polus  in  f ,  qui 
circumagacur  in  du- 
plo  temporis  retro- 
ceifus  planeca*:,  &c  in 
diftantia  cuculi  e  K 
fub  pun&o  e  eclypci- 
car  ,  poius  akerius 
orbis  concentnci  in- 

ferions  ,  qui  circumagatur  in  tempore  re* 
trocelfuspianetaj,  &  planeta  fit  in  pumStob 
liquet  ergo  quod  planeta  ille  in  vno  circui- 
tue  ,  k  circuli  permeabit  b c  &c  reraeabit, 
&  fempcr  erit  fub  ipfa  ecly ptica.  Sed  enim 
eclypcica  habet  rationem  re&ae  lineae ,  vt 
quiuiscirculusmaximus.  Et  fi  quis  reiucte- 
tur  fingamus  reccam  fubtenfam  arcui  b  c,  & 
aliara  poftmodum  jequidiftantem  in  eadem 
fuperficie  ,  &c  in  oibe  mferiore  ,  &c  tunc 
patebit  Liquido  propofitum.  Sed  H  velim 
latitudinem  defcribam  ,  maximam  latitudi- 
nem  a  puncto  b ,  &c  ducam  circulum  ma- 
gnum  per  pundtum  illud  :  reliqua  vt  prius, 
ad  vnguem  :  nihil  enim  refert  quod  ad  de- 
monftrationem  prae  cedentis  attinet,  ieu.a  d 
ponatur  eclyptica  ,  feu  alius  circulus  ma- 
gnus. 

Ex  hoc  patet  caufacur  retrocefTus  in  ini-  Cor 
tio,Sc  in  fine  fint  exigui,  in  medio  lint  ma- 
gni  imo  maxinTi,6c  quomodo  perpetuo  va- 
rietur  latitudo  in  tepore  retroceffus,  &c  ratio 
omnium,&  fimiliter  de  inciementis  Sc  ve- 
loeitace  motus.  * 

Ex  hoc  fequitur,  quod  cum  erratica  fue-  OE 
xitin  centro  feu  polo  f  ,  &  tunc  mouetur 

veiociflimc, 
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Cor,  3, 


velocillimc,  quod  tameerit  in  oppolito  io- 
lis ,  &  tunc  eciam  lbi  erit  lple  polus,  quare 
alter  erit  cum  ipfo  fole. 

Etquiadum  motuseft  velociffimi  fecun- 
ekim  ordinem  iignorum  ,  tunc  crratica  iu- 
perior  eit  ioli  iuncla  ,  eitque  in  poio,opor- 
tet  vt  poius  f  moueatur  lecundum  ordinem 
fignorum  3  adeo  vt  cum  fol  peruenerit  ad 
ilims  oppohtum  orbis  iupenor  dimidium 
perfecent  circuitus  ,  lnfenor  autem  inte- 
grum.  Ergo  orbis  luperior  tanto  tardms 
mouetur  iole  ,  quantum  eft  id  quod  peragit 
polus  fine  Equali  raotu  in  oibe  iignorumi 
per  motum  cncunducentis  oibis  fuperioris 
in  tempore  dimidij  circuitus.  Inferiorer- 
go  cum  raoueatur  duplo  velocius  fuperio- 
re ,  vt  dicfum  eft ,  igitur  duplo  velocius 
iole  ,  nifi  quantum  eit  duplura  motus 
poli  fuperioris  per  motum  orbis  circuudu- 
centis 

SCHOHVM  I. 

Intelligo  autem  per  arcum  retrocelTus 
non  folum  illum  quo  planeta  tetrocedit, 
nam  hic  eftlonge  minor  arcu  procellus,fed 
in  quomotus  inaequalis  eft  minor  atquali, 
palam  autem  eit  hunc  fore  aequalem  ar- 
cui  velociorismotus  quam  iit  mocus  xqua- 
iis. 

SCHOLIVM  II. 

Cum  ergo,  dum  erraticaeft  in  polo  orbis 
fupcrions,  lbi  quiefcat  motu  eius,  motu  au- 
\  teminfenons  orbis  velociffime  moueatur 
ieu  progredrendo  feu  regrediendo  motu- 
quecirculari ,  &  tamen  per  redam  iineam, 
igitur  videretur  quod  motuscircuiaris  par- 
tes  poiTet  tranfue  in  reclum.  Refpondeo 
quod  fufficit  lola  lnclinatio  ob  magnitudi- 
nem  anguli  :  nam  dum  fydus  transferamr 
extra  cencrum  motu  orbis  inferioris,  moue- 
tur  velociterquo  ad  angulum  motu  oibis 
fuperions. 

Propojltio  centefima  feptuagefirna 
qwnta. 

Cauiam  varietatis  diametrorum ex  fijp- 
pofitis  concentricis  demonftrare. 

In  tribus  fuperioribus  pianetis  8c  quibuf- 
cunque  ftellis  oclaui  orbis  manifeftum  eft, 
quod  pars  quas  refpicit  nos  quanto  remo- 
tior  fuerit  a  Sole  ,  tanto  magis  illuminatur» 
Manifeftum  eft  etiam  &  experimfinto  &c 
racione  ,  quod  iliud  quod  magis  lucet ,  & 
eft  illuminatum  a  Sole  in  nodte  ,  maius  vi- 
dectj.c ,  ficuc  etiam  de  facibus  nocvtumis.  Ec 
rurfus ,  quod  fubftamia  orbium  circa  loca 
qii^  habencur  pro  polis  eft  denfior,&  quod 
res  in  medio  denfo  apparent  maiores  ,  iieuc 
de  pifcibus  in  aqua  ,  denariis  &c  baculis. 
Demonftratum  autem  eft  in  prxcedenti, 
quod  quando  ftella  foerit  in  polo  orbisfu- 
perioris  ,  quod  tunc  maxime  retrocedit,  & 
ideo  cum  in  tempore  maximi  retroceflus  fit 
in  oppbfito  Solis  dum  tres  fuperiores  func 
in  oppofito  Solis ,  mulro  maiores  duabus  ex 
cayfis  eife  videntur ,  &iuxta  proportionem 


propinquitatis  ad  Solcm  commuunc  quau- 
ticatem  &c  tanto  roinoces  apparent  ,  quia 
non  poftuntcommuurefounaui,  ntLu- 
na  propter  ajquahtatem  iubltantia;  &  liiuiv- 
nis  propnis  copiam  ,  qux  non  hnic  diiceini 
varietaiem  rigurze.  In  Luna  autcni  iccus  etk 
nam    in  ipia  diiceimcur  ob  paucitattia 
luminis  proprij  figuia:  vaatus ,  5£  ob  td 
non  apparec  mafor  ,  imo  minor  aut  media: 
quantitatis  m  oppoiito  Solis ,  ied  nuxima 
iulongitudinibus  medus ,  quoniam  ibi  Lunc 
poii  motus  varietatis  vt  dnitum  ett,  quaj  iu- 
bet  iocum  retrocellus  ,ied  ob  motus  parui- 
tatem  Luna  non  poteft  retrocedere,  veumi 
iolum  motus  tardatur.  Nam  licet  denfius 
iic  in  cceio  iuperiore  Sc  mocusveioxnihiio- 
minuserHcit  miaginem  maiorem  ,  ticutap- 
paret  de  piiee  m  magna  aqua  in  medio ,  Hc 
in  parua  in  imo,navn  111  parua  videturion- 
ge  rnaior  quam  in  magna,licet  iit  in  aqualL 
diftantia.   In  Venere  autem  Sc  Mercurio 
eadem  elc  ratio  diitantia:  a  Sole  vc  didtum. 
eft  in  pra-cedenci.   Cum  ergo  fub  Soie  mul- 
tum  moueaptur  motu  difierentia:  veliecun- 
dum  lucceftionem  ,  vel  contra  fucceiiioneni 
in  mediis  longuudjnibus  ,  parum  tunc  vt- 
dentur  elle  mmores  qrua  iunt  remotiores  a 
poio  orbis  fuperions.  Quod  autem  propin- 
qui  comundtioni  Soiis ,  Sc  veloces  videan- 
tur  minores  ,  lltudcnntigitob  priraam  cau- 
iam,  quia  minus  illuminantur,  ea  parte  qus 
adnos  vergit.  Reltar  eigo  loium  oftendeje 
cur  propmquiSoli  &c  in  retroceifu  videan- 
tur  maiores,cum  vtraque  rado  obitet ,  iunc 
emm  remoci  a  polo  oibss  teperioris  &  pro- 
pinqui  Soii,  caula  ett  quoniarn  apparentto- 
lumin  crepufcuiis  quandofunt  fic  difpoiiti, 
&  tunc  acr  eft  crailjor.   Qux  caufa  facit,vc 
nequedum  velociilimi  funt  femperpatui 
videantui  ,  ideo  non  poteft  conltitiii  ceira 
ratio,  imo  ifta  deduda  iunt  potius  ex  fun- 
damento  faifo  illius  iigmenti  ,  quam  ex 
fenfu  ( ita  enim  aigumencantur  )  jetroce- 
dunt ,  ergo  func  ptopinquiores  terrse ,  ergo 
videntur  maiores  ,  &  ita  fingunt  fenfu  ie 
habete  quod  falfa  ratione  oitendere  viden- 
tur  ,quoque  ift-jd  fit  verum,patec  quia  nul- 
lum  inftrumentum  etiam  in  aere  clariflimo 
^gypc!  poceft  oftendere  diffeientiam  rrtt- 
noremfex  minutis,  &c  hic  eft  ferme  diaine- 
cer  Mercurij  ,  nec  tanta  eft  differentia  m 
Venere.  Reliquum    elt  vt  fatisfaciamus 
obiediioni  quam  faciunt  de  diuertitate  ma- 
gnitudimsLuns  propter  eclyptim,  nam  vi- 
detureife  aliquando  maior  ,  &c  aliquandj 
minor  in  jequali  diftantia  a  fectione  capitis 
&c  caadx  dracdnis /adeo  vt  non  videatur 
poife  affignari,  dico  ergo  huius  caufamefle 
vmbram  ipfms  Lunsc  dubiam  ,  ficut  etiam 
in  ctepufculi ,  quoniam  SoJ  in  diuerfoiita 
facic  diuerfam  vmbram  comparatione  oculi 
nottri  maior  eft  enim  iti  hieme  quam  in 
sftate ,  &c  quae  ett  prior  nohis  quam  quaj 
procul,  &qua:  eft  in  meridie  quam  iuxta 
Ortum  vel  Occafum,  &c  ideb  tam  parua  dif- 
ferentia&  incerta,&:  qnx  aliquando  variat, 
nullo  modo  vitiare  poteftrationem^notuum 
xternorum. 
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Propofitio  centefima  feptttagefima 
fexta. 

Rationemcencri  grauitatis  declarare. 
Duplicwn  rationem  centri  grauitatis  in- 
uenit  Archimedes,vnam  fufpeofotum  pon- 
derurri  :  alteram  fupernatantium  aquas  ,  in 
quarum  vcraque  fubcilitacis  certc  eft  quan- 
tarri  dignum  eft  authore  illo  ingeniohffi- 
mo  ,  lieul  cciam  in  elica  linea  ,  fru6tu*au- 
tem  non  pro  racione  laboris  ,  neque  enim 
ab  jetate  Ula  vfque  nunc  inuentus  efl 
quifquam  ,  qui  pocuetit  docere  ,  nec  ille 
idem  quamam  vtihtas  ex  huiufmodi  con- 
templacione  haberctur,propterea  cotum  hoc 
vna  propofitione  conclufimus. 

Dicoigitur  qubd  centrum  grauitatis  in 
appenhs  ssqualibus  quadratis  aut  quadrila- 
teiisparalleliseft  ,  vbi  fe  interfecant  duae 
diamecri.  Et  quod  in  trianguli  eft  pundtus 
inquo  concurrant  tres  lineae,  dudtae  ab  an- 
guhs  ad  lacera  illa  per  aequalia  fecando.  In 
.quadtilatero  aucem  trepezio  centtum  gra- 
uitatis  eft  in  pundto  lineae,  quae  fecac  ambo 
lacera  oppofita  per  aequaiia  ,  ita  vt  propor- 
tio  partis  eiusliness ,  quae  intercipitor  a  mi- 
nore  sequidiftantium ,  ad  partem  quae  inter- 
cipitur  a  maiore  aequidiftantium ,  fit  ve- 
lutiduplimaioris  aequidiftantium  cum  mi- 
nore  ad  duplum  minoris  aequidiftanrium 
cum  maiore.  Cuiufcunqae  portionis  a  re- 
(Stalinea,  &  re&anguh  coni  fe£tione  com- 
prehenfae  ,  centrum  grauitatis  diuidit  dia- 
metrum  portionis ,  ita  vt  pars  eius  ad  verti- 
cem  terminata  ,  fit  ad  parcem  eam  fexquial- 
teia ,  quse  ad  bafim  portionis  terminacur. 
Cuiuflibct  frufti  a  fedtione  redanguli  coni 
ablati,  centrum  grauitatis  cftin  linca  re£ta, 
quae  frufti  exiftit  diametros :  qua  in  quin- 
que  partes  aequas  diuifa  centrum  in  quinta 
eius  raediaexiftit ,  atque  in  eo  eius  pun&o 
qno  ipfa  quinta  fic  diuiditur ,  vt  portio  eius 
propinquiou  minori  bafi  frufti  ad  relrquara 
eius  portionem  eam  habeat  proportionem, 
quam  habet  folidum,cuius  bafis  fit  quadra- 
tum  linea-  illius  quar.  frufti  bafis  maior  exti- 
terit.  Altitudo  veio  iftis  vtrifque  fimul 
aequalis  lineae  qux  dupla  fit  minorisbafis 
frufti ,  &  bafi  maiori  eiufdem  ,  ad  folidum 
quod  baffim  habeat  quadratum  bafis  mino- 
ris  frufti ,  altitudinem  veto  iftis  vtrifque  fi- 
mut  sequalem  lineae  quae  dupla  fit  maioris 
bafis ,  &  bafi  minoti.  Et  ha:c  de  prima, 
multaque  alia  pulchra  declarat  Federicus 
Comandinus  ,  in  fuo  libro  de  Centro  gra- 
uitatis  ,  vt  pote.  Quod  cuiuflibet  portio- 
nis  conoidis  redtanguli  axis  a  centro  graui- 
tatis  ita'diuiditut  vt  pats,qua:  determinatur 
ad  verticem  reliquae,quae  adbafit^termina- 
turdupla  fit,&  longefubtiliora  qSsquihbet 
videre  poterit  apud  illum. 

S  C  H  O  L  I V  M. 

Partes  omnes  confentiunt  in  grauitatem 
medij,  quoniam  vna  aliam  non  vuk  centro 
mundi  fieri  propiorem. 

De  fecundapraecipua  funt ,  qUod  fi  ma- 
«itudoaliqaa  humido  ieuior  ea  in  grauitate 


proportionem  habebit  ad  humidiim  aequdis 
molis ,  quam  pars  magnitudinis  demerfaad 
totam  magnitudinem  ,  Sc  hoc  intelligitur 
quando  magnitudo  illa  fueric  e  genere  loli- 
mmredtorum  &  rectanguloruro.  SecunSa 
eft  ,  quod  qus  fimilia  funt  fuperhcitbus, 
ita  vt  axem  habeant  in  medio  ,  fecundum 
fitum  axis  merguntur  &  prominet,&  fi  ali- 
ter  mergantur  ,  redeunt.  Tertia,  quod  quae 
anguftiorafunt.ab  oppofita  parte  vero  la- 
tiora  ,  inclinantur  ad  partem  acutiorem, 
quia  fic  facilius  defcendunt.  Quaitaeft, 
de  corporibus  non  aequalibus,  ipfa  enim' 
ncceffe  eft ,  vt  ab  hac  fe  inflecTiant  ,  & 
racio  horum  diuerta  eft  iuxca  rationem 
proportionis  partium  quaef  merguncur  ad 
inuicem-  Qumta  eft  s  qubd  merfa  in 
humido  ,  quanto  minus  merfa  fuerint, 
tanto  facilius  &  eo  frequentius  commu- 
tantur. 

Tropofitio  centefima  feptuagefima 
fiptima. 

Si  proportio  aliqua  ex  duabus  propor- 
tionibus  dufdem  quantitatis  ad  alias  duas  , 
componatur :  eric  proporcio  illarum  dua- 
rum  eadem  proportioni  produdi  ex  pro- 
portionem  primam  duarum  quantitacurn 
detraita  priore  illa  quantitate  ,  qua:  ad 
duascomparatur ,  ad  eadem  priorem  quan- 
titatem. 

Sic  proporcio  a  ad  compofica  ex  pro- 

porcionibus  c  ad  d  &c  c  ad  e^  ^  

dicoquod  pcoportio  dadc~  a 
eft  ,  vc  produdi  ex  propor-      d     e  b 

tione  in  d  detra&o  c  ad   1 

ipfum  c.  Ec  nos  fuperius  expofuimus  couer- 
fam  huius.Erit  enim  per  fecunda  :n  demon- 
ftrationem  illius  proportio  a  ad  b  ,velut 
produdti  ex  c  in  d  ,  Sc  e  ad  produdum  d  m 
e:  at  ptodu&um  d,in  e  ^  in  proportionem, 
eft  idem  quod  produclum  proportionis  in  d 
ipfum  e :  igitur  cum  in  vno  fic  produdtum 
e  in  c ,  &  d  in  c  ,  in  alio  productum  a  b  in 
d  inde  in  e  ,  quse  funt  aequalia  ,  detratto 
produdo  e  in  c  ex  produdo  proportionis  in 
d  &  inde  in  e  ,  relinquetur  ,  produdtum  c 
in  d  sequale  produfto  a  b  .i.  proportionisin 
produdtum  d  in  e ,  decradto  numero  c  in  e 
igitur  du&o  c  in  d,  &  diuifo  per  produ6tura 
a  b  in  d  numero  c  ,  exibit  e ,  igitur  cnm  il- 
lud  produdtum  riat  ex  d  ,  fcilicet  in  c  ,  & 
ex  e  in  produdlum  proportionis  in  d  dem- 
pto  numero  c  ,  erit  pr^portio  p  ade ,  velut 
produdiex  d  in  pror/ortionem  ,  detradto  e 
ad  ipfum  c,velut  c  fit  i  2,d  4  e  6.  a  b  erit  5. 
proportio  d  ad  e,velut  d  in  ab3id  eft  zo,de- 
tra£toc,Sc  eftS.adc  11. 

Ex  deraonftratione  fequitur,  quod  qualis  Com 
eft  proportio  c  ad  a  b,  talis  eft  produdi  d  in 
e,ad  aggregatum  eorum.Si  quis  ergo  dicar^ 
habeo  10.&  volo  inuenire  duas  quantitates, 
quarum  differentia  fit  i  .Sc  propottio  lo.ad 
eas  componat  quintuplum,  dices  quintupla 
eft  dimidium  10.  igitur  inuenias  duas 
quantitates,  qnarum  differentia  fit  1.  & 
proportio  produfti  vnius  in  alteram  ad 
aggtegatum  fic  dupla  Et  hoc  eft  mamfe- 
ftum.  r. 


CoiTU 
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Tropofttlo  centefima  feptttagejima  • 
e£laua. 

Proportionem  miftionis  metallorum,ma- 
xime  auti  &  argenti  declarare. 

Dnbium  non  eft  ,  quod  miftio  non  co- 
gnofcatur  du£to  pondere  totius  in  partem 
auri  vel  argenti,&  produ£tis  colle£tis  diui- 
foaggregacoper  aggregacura  ponderis,  id- 
queeft  per  fe  manifeftum ,  nam  qualis  eft 
proportio  partis  ad  partem  ,  talis  eft  totius 
ad  cotum. 

Sedeftgenus  miftionis  ,  quod  vocant 
Confolationem.  Veluti ,  volo  ex  argento 
perfe£tionis  decem  &c  feptem,  &c  quinque, 
Conliare  argenti  maflam  centum  librarum 
perfe£tionisnouem  ,  ita  agendum  eft.  De- 
trahe  9,  a  10.  &  omni 
maiori  1  o.  relinquitur  1 .  10,  7.  5  1  5 
hoc  fuppone  7  &c  j.item  i 1 

detrahe  7  &  5.  &  omne  14 
minus  9.  a  9.  relinquitur  — 

I.  8c  4.  iunge  omnia  re-  8 
fidua  fient  8.  nam  4.  2. 

II.  Dicemus  ergo  quod  8.  vnciae  perfe- 
(ftionis  nouem  componentur  ex  6.  vnciis 
perfe£tionis  dece  &c  vna  feptem  alia  quin- 
que.   Poft  dices ,  fi  vnciae  o£to  fiant  1 00. 
fex  &c  vna  ,  &c  vna  ,  quot  fient  ,  eruntque 
vnciae  autlibrae,vt  vocac  marcbae  perfe£tio- 
nis  decem,  &c  duodecim  cum  dimidia  ,  ac 
duodecim  cum  dimidia  perfe£tionis ,  vt  fe- 
ptem  &  vt  quinque  :  iicebit  etiam  propofi- 
tisterminis  pluribus  ex  repetita  operatione 
idem  facere  ,  veluti  fint  mafik  perfe£tionis 
ip.  7.  5.  &c  2.  volo  maftam  perfe£tionis 
vt  8.  Tu  fcisquod  ex  10.  7.  &  5.  fit  mafta 
perfec-tionis  nouem  data lege fub  6.  i.Scu 
nunc  habeo  iam  perfe£tam  vc  9.  aliam  vc  2. 
detraho  2.  ex  S.relinquitur  6.Sc  8.  ex  9.  re 
linquitut  1  .iunge  fient  7.ernnt  ergo  feptem 
vnciae,  in  qiiibusfex 

erunt  perfectionis,  e 
vt  9.  &c  1.  perfe- 
ctionis  vt  1.  &c  to- 
turn  erit  petfe£tionis 
vt  o£to,  Duc  ergo, 
vt  explores  verita- 
tem  ,  6.  in  9.  fit  54. 
duc  2.  in  1.  fit  2. 
iunge  fit  56.  diuide 
per  7.exic  8.perfe£tio  quaefita. 

Peridem  inteliiges  detra£tionem  exmafia 
argenti  perfectionis  7.detraxi  quarram  par- 
tem  perfe£tionis  10.  volo  fcire  dodrantem 
qualis  relinquatur  perfe£tionis ,  ducqua- 
drantem  in  1  o.  fit  ?  o.  duc  1  2 .  in  7.  fic  S  4. 
detrahe  30.  ex  84.  relinquihir  54.  diuide 
54.  per  9.  refidutun  12.&  j.  exit  6.perfe- 
(Stio  refidui. 

Si  quis  dicac  propofitis  argenti  potldb 
50.  &  dodrante  perfe&ionis  -f^.  volo  par- 
tem  afTumere  ,  &  igne  perficere,  ita  vc  pu- 
rum  argentum  ,  quod  reliquitur  additum' 
iefiduo  ,  efficiat  ipfum  perfe£tionis  dextan- 
tis  &  beffis  vnciae  pro  libra  ,  feu  y.  diui- 
*Je  $  Per  T-  exic  tMuc  in  pondo  1  jo.cum 
dodrante,  fiunt  pondo  34.  vncii  7-^-.  hoc 
igitureritaggregatumconnatum  ex  argeto 
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puro  Sc  tefiduo.  Detrahe  igitur  ~  ex  in- 
tegro  relinquitui--^.  detrahe  pondo  34.  vn- 
cia7^-.  expondo  50.cumdodrante  ,  relin- 
quuntur  pondo  1  ^.vncia  6~.  ( pondo  enim 
vncias  continec  fub  hoc  fenfu,quia  yfuiferl 
.  uimus  o£to )  diuide  per  -f .  exeunt  pondo 
40.  vncis:  6~.  &c  tanta  pars  debuit  igne 
purgari.  In  ea  ennn  erunt  puri  argemi  pon- 
do  24.vnciae  7—.  qus  addita  refiduo,fcSiqet 
pondo  9.  vnciis7^-.  conficiunt  pondo  34. 
vncias  j-y.  petfedionis  di6t^. 

Quidam  mifcuit  vncias  decem.auri  per- 
fedtionis  dextantis ,  &  partem  perfectionis 
dextantiscum  dimidio,£k-  aliud  pj&ife£tionis 
beflisconcreuic  mafta  perfe£tionis  dodran- 
tis  vnciarum  o£tuaginta  ,  quarruntur  pon, 
dera  reliquarum  partium  ,  fubtrahe  10. 
pondusexSo.  pondere  ,  relinquuntur  70. 
perfe£tionis  1  j~.  inde  detrahe  per  modum 
fuperiorem ,  &  relin- 
quuntur  i~.  £>c 
iunge  fimul  fiunt  5. 
dico  ergo  ,  fi  6.  pro- 
ducit  70.  quid  prodii- 
cet  i~.  &  i-|>  &  in- 
ueniesquod  \-~.  pro- 
ducec  24.  &  5-f-pto-  j 
ducenc  ^6.  qui  iun£ti  faciunt  70.  Igiturau* 
rum  perfe£tionis  dextantis  cum  dimidio 
fuic  vnciarum  46/aurum  perfe£tionis ,  bef- 
fis   vnciarum    24.  Reliqua  interrogata 
difiblues  per  regulas  Algebrae  ,  horum 
modo. 

Propojitio  cenlefima  fiptuagefmn 
?iona. 

Si  duabns  tods  dux  portioncs  fimilesab- 
fcindantur,  ab  eifdem  denuo,&  abfciflis 
porcionibus  partes  eaedem  aufeiantur ,  de- 
nuoque  ac  denuo  ,  quotics  libueiit  a 
portionibus  ,  &  arefiduis  ipfarum  quan- 
titatem  partes  eaedem  auferantur  ,  eric 
refidui  ad  refiduum  .  vehui  totius  ad  to- 
tum. 

Sint  duae  quantitates  a  b  &c  k  l ,  &  abf- 
cillaedua?  partes  fimiles  ex  vtraque  bc  8c 
1  m  ,  &  fit  propofita  aliqua  proportio , 
quae  fit  h,  &c  fumatur  ipiius  b  d  ipfms 
b  c,  fecundum  proportionem  h ,  &c  fimiliter 
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C    1  per  18. 
quintiFiem 

,  In  ipfius  I  m  ,  iuxta  proportionem  h,fuma-  ^uf^ 
tur  rurfusdeipfius  a  b  pars  fecundum  |h,  per  iz.ciuf. 
&  n  o  ipfius  k  h  fecundum  eandem  propor-  rfcm. 
tionem.  Ec  rurfus  fumatur  e  f  a:qualisdb,  I,aca,,Jtm 
&  o  p  squalis  n  1,  vt  finc  portiones  b  c  &  I  [^HSia 
m  fecundum  proportionem  h  ,  &  fumatur  pcreiflca 
f  g  ipfius  a  c  ,  fecundum  proportionem  h,  p«  ij. 
&  p  q  ipfius  K  o  ,  fecundum  eandem  pro-  qoinriEkfl 
portionem  ,  &  ita  producendo  femper ,  di-  J"  U'ciQ'' 
co  quod  erit  a  g  refidui  ad  k  q  refidimm.  vt  Ct"' 
a  b  ad  k  U  Quia  enim  a  b  ad  b  c  ,  vt  k  1 
ad  I  m  ex  fuppofito  ,  erit  a  b  ad  b  d  vt  e  1 
ad  1  n  :  eft  etiam  a  b  ad  d  e  ^vc  k  1  ad  n  0 

ex~ 


COM. 


Cor.i. 


ttm. 


C01.1. 


Com- 


Cot.4. 


Cor  j. 


CotB. 
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ex  fuppofito  ,  igitur  a  b  ad  b  c  ,  vtkl  ad  l  #  fumpta:  fecundum  eandem  proportionera  ad 


o.  Igitur  a  b  ad  a  c  ,  vt  k  I  ad  k  o.  Rudus 
quia  b  c  ad  e  f,vc  1  m  ad  o  p,erit  a  b  ad  e  f, 
vt  k  1  ad  o  p,  ac  fuit  a  b  ad  a  e,vt  k  l  ad  k  o 
&  ae  ad  g  f,vt  *4  o  ad  p  qiigicur  a  b  ad  g  f, 
vt  K  1  ad  q  p.  Liuare  a  b  ad  g  e,vt  k  1  ad  q 
o.lterum  ergo  a  b  ad  b  g,vt  k  1  ad  l  q,Eigo 
a  b  ad a  g,vt  k  l  ad  k  q.lgitur  a  b  ad  k  1,vc 
a  g  ad  k  q^quod  erat  demonftrandum. 

Ex  hoc  patet ,  quod  ecfi  proportio  non 
maneat  eadem  in  partibus  totius ,  8c  partis 
modo  fic  eadem  in  toris  ad  parces  aflumptas, 
8c  in  partibus  ad  partes  allumptas  ,  nihi- 
lominus  fequituridem. 

Sequitur  rurfus ,  quod  etfi  proportioea- 
dem  non  roaneat  quantitatum  aflumptarum 
ad  partes  quaelumuntur,  necetiam  partium 
modofemper  pars,  quas  afliimitur  fit  totius 
pars,  &  alia  partis  idem  videatur. 

Velut  fi  prima  vice  capiam  b  d  partem 
b  c  ,  vc  I  n  parcem  1  m  iecundum  h  pro- 
porcionem  ,  8c  deinde  capiam  d  e  partem-a 
b&no  partem  K  l  fecundum  proportio- 
nemr,quasfit  aliaab  h,  &tecundavice 
capiam  e  f  partem  b  c  ,  &  o  p  parcem  l  m 
fecundum  propomonem  h  ,'quse  fit  alia 
ab  h  8c  r.  Et  capiam  f  g  partem  ae  &  p 
q  partem  K  o  ,  fecundum  eandem  propor- 
tionem  ,  fed  tamen  qua:  non  lit  aliqua 
pra:di<£tarnm  ,  fcilicet  h  r  s  ,  fed  diuerfa 
abeis,&  vocetur  t  ,  dico  quod  nihilomi- 
nus  enc  proporcio  a  g  ad  K  q ,  vt  a  b  ad  K 
1 ,  qujc  patentex  vi  demonftrationum ,  in 
quibus  ml  plus  allumitur  ad  demonftian- 
dum ,  quam  id  quod  proponitur  in  corolla- 
riis. 


ad  ipfasmagnicudines,vel  parus  primas  vel 
refidua. 

Sed  &  id  fequitur  ex  his,quod  cuiufcun-  Cor.6. 
que  feu  totius  leu  panis  leu  vtriulque  pars 
maior  abfumecur,enc  maior  proporcio  totius 
ad  cotum  quam  refiduiad  refiduum. 

Hasc  demonltiantur  a  Campano  ,  nam  Cotn. 
fi  fic  maior  proportio  a'b  ad  ag,  quam 
K  l  ad  K  g  >  eric  maior  a  b  ad  K  1  qu-am  a  g   up  T 


adKs- 


quinu  £lefi* 
Cor.7. 


Sequimr  rurfus,quod  in  eadem  conftitu- 
tione  cuiufcunque  maior  pars,abfumetur,ea 
quantitas  minori  numero,vel  numeri  parte 
abfnmetur. 

Nam  fi  minor  erit  continuo  proportio  a  Com» 
b  ad  a  e>quam  K  1  ad  K  o,&  a  e  ad  e  g,qua 
K  o  ad  o  g,erit  longe  mmorab  ad  b  g  quam 
K  l  ad  1  g  ,  igicur  longe  maiot  a  b  ad  a  g 
quam  K  1  a  i  K  g*  Igitur  a  g  cicius  abiume- 
tur  qnam  K  g. 

Propofuio  centefwa  ocltiagefima. 

Si  aliqua  cjuantitas  in  duas  partes  diuida- 
tur.fueritque  alicuius,  quantitacis  ad  patces 
illas  compofita  proportio  emUem  quanti- 
catis  ad  partes  alias  quancitatis  diuifa  aliter 
proporcio  eademcomponii 

Sit  a  b  proporcio  ad  parces  c  d  quas  fmt  cort>. 
c  e,8c  c  d  componens  f,  dico  quod  non  po- 
cerit  c  d  alias  diuidi,vt  proportio  a  bad  illas 
componateandem  proportionem  f.Aliterfit 
diuifa  in  g,8c  erit  minor  c  g,minor  aut  ma- 
ior  c  d  minore,capiam  ergo  c  d  minore,erit 
igitur  proportio  abad  c  d  maions  eXceflus 


f 


Ex  hoc  etiam  fequitur ,  quod  fecundum     ad  proportionem  a  b  ad  c  g.quara  fit  pro- 
quem  num.rum  prima  quantitas  ablumetur,     portio  a  b  ad  g  d,ma- 
fecundum  eundcm  ablumetur  8c  fecunda. 

Velut  fi  prima  quancitas  abfumpcura  d  vn- 
guem  in  quinta  detrattione  ,  eciam  fecunda 
K  1  in  quinta  detracttone  ad  vnguem  abfu- 
metur,quod  patet  per  demonftrata,nara  re- 
fidua  femper  funt  etedem  partes  ipfarum 
quantitatum. 

Quarto  fequitur,quod  fi  detra&io  fuerit 
fadta  eodem  modo  ,  &  fuerit  proportioto- 
tius  ad  totum,  vc  refidui  ad  ieliduura,evunt 
partesaflTumpca;  fimiles. 

Velut  fi  fuerit  fada  detractia  iuxta  pro- 
poiitionem  ,  atit  primumvel  (ecundum  cor- 
rolarium  ,  &  fuerit  proportio  a  g  ad  K  g» 
vt  a  b  ad  k  1 ,  erit  a  b  ad  b  c  ,  vt  k  1  ad 
lm. 

Seqnituteciam,  quod  fi  fucrit  aflumpta 
proporcio  primarum  partium  eadem,  8t  fa- 
£tafuerit  dettadio  in  ommbus  praeter  vnam 
iuxta didta  ,  &  fuerit  totius  ad  totum,vr 
refidui  ad  refiduum ,  erit  vt  illa  etiam  reli- 
qua  detradio ,  feu  ad  tota  ,  feu  ad  partes 
fic  facta  ,  fecundum  eandem  proportio- 


nem- 

Velut  fi  fit  proportio  a  b  ad  K  l  »  Vt  a  g 
ad  K  g>8c  rurfus  vt  b  c  ad  l  m  4  8c  aflumptae 
finc  proporciones  e.Tdem  femper  totius  ,  8c 
totii*adpartes,&  refiduoium  ad  parces,ecia 
iSc  b  c  8c  1  m  ad  patces ,  eciam  excepta  vna 


lor  proportione  ab  ad  b 
c  e  ,  propterea  quod  a 
g  e  coramunis  difte-  1  'i 

retia  maiorem  habet       c      g  e  d 
proportionem  ad  e  d 

quam  gc,igitur  maiuseft  aggregacum  pro- 
pordonumab  ad  c  e^d  quam  eiuldemabad 
c  g  8i  g  d,quod  erat  demonftrandum. 

Tropofitio  centeftma  offuagefima  prima. 

Cum  fuerit  aliqua  proportio  compofita 
ex  proportionibus  prims  ad  fecundam  8c 
tertiatn,&  rurfus  quatta?  ad  quintam  8c  fex- 
tam  ,  lta  fe  habebit  proportio  lecundaS  ad 
certiam  proportionem  quintae  ad  (excam,ve- 
lut  producti  ex  proporcione  in  fecundam  de- 
traclia  prima  ad  primam  ad  pro.duclurri  ex 
.proportione  in  quintam,detra6ta  quartaad 
quartani*i 

Sit  propoitio  g  com-  a 
pofita  ex  proportioni- 
bus  a  ad  b  &c  c,  &  pro- 
pottionibus  d  ad  e  8c  f, 
dico  quod  quemadmo- 
dum  b  ad  g,  ad  propor- 
tionem  e  ad  f,ita'producl:i  ex  g  in  b,detra6to 
a  ad  produclum  ex  g  in  e,  detradto  d  ad  d. 
Eft  enim,vt  demonftratu  eft  b  ad  c,  vt  pro- 


i eu  quantitatum  a  b  &K  I ,  feu  refiduorum  duftu  ex  g  in  b,detra6to  a  ab  a  &  e  ad  r,  vc 
Vt  a  c  8c  K  o  ,  feu  paitiura  vt  b  c  &  1  m  ad  produdi  ex  g  m  e,detra£to  d  ad  d,!gitur  cu 
parces,  dico quod  Hx  pattes  etiam  eruntaf-     aequalium  fint  ezdecn  comparationes,ent  vc 
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proportionis  b  ad  c  ad  proportionem  e  ad 
f ,  rta  producti  ex  g  in  b ,  detra£to  a  ad  a,  * 
ad  producT.um  e*ft  g  in  e,  detia&o  d  abd. 

Quare  erit  proportio  b  ad  c  ad  proportio- 
nem  e  ad  f ,  velut  refidui  b  detradto  quod 
prouenk ,  diuifo  a  per  proportionem  a  ad 
proportionem  refidui  e  decracto  quod  pro- 
uenkdmifod  per  proportionem  ad  iplum  d. 

Propofitio  centefin\a  olluagefima 
fecunda. 

Propofita  dirTerentia  proportionum  par- 
tium  fimilium  ad  partes  aflumptas  propofi- 
taqueproportione  totius  ad  refiduaeandem 
diiferenriam  propchtionum  tutius  ad  reli- 
quum  refidui  lnuenire. 

Sintdatae  partes  b  c  &c  e  f,fimilesin  com- 
paratione  ad  a  b  &. 

d  e,6c  data  refidua     \   a      g     c  k  b 

a  g  &  d  h  in  com-     j  |  ' — |  ' 

paratione  ab&d     [  dhfle 

e,  fimiliaindirfere-     j      |  '~~| 

tia  proportionis  f  e  J 
adcl,ad  proportionem  cb  adb  k,dicoquod 
data  eft  differentia  proportionis  a  b  ad  g  k 
ad  proportionem  d  e  6c  f  h.Nam  quia  pro- 
portio  f  e  ad  c  Lad  proportionem  b  e  ad  c 
k  data  eft ,  &  c  f  ad  e  d  ,  vt  b  c  ad  b  a  ,  ent 
vt  a  c  ad'l  e  contineat  a  b  ad  b  k  ,  vt  f  e  ad 
e  1 ,  c  b  ad  b  ic  ,  fed  a  b  ad  a  d ,  vt  d  c  ad  d 
h  ,  igitur  a  b  ad  b  d,  vtd  e  ad  c  h.  Sunt 
ergo  dua?  quantitates  a  b  6c  d  c  ,  qua:  ean- 
dem  habent  compofkam  proportionetn  ad  - 
g  k  &  k  b  ,  &  hl&le,  quare  per  prje- 
cedentem  proportionis  h  1  ad  1  e  ,  ad  pro- 
portionem  g  k  ad  k  b,  vt  h  1  detra&o  pro- 
uentu  d  c  ,  diuifi  per  proportionemad  d  e 
ad  proportionem  g  k  ,  decraclo  prouentu 
a  b  ,  diuifi  per  eandem  proportionem 
ad  ipfum  ft  b.  Si  igitur  nota  eft  l  e  &  h  1, 
erk  nota  proportio  refidui  h  I  detra&o 
prouentu  d  e  diuiii  per  proportionem  , 
quare  nota  detradtio  g  k  detra&o  prouen- 
tuabdiuifi  per  eandem  proportionem  ad 
ab.  Eft  autem  a  b  nota  ,  &  proportio. 
nota  ,  &c  ideo  prouentus  ,  &  cum  fit 
proportio  nota  ,  erit  ergo  refiduum 
notum  ,  cui  addito  prouentu  fic  tota 
g  k  nota  ,  quod  fuk  demonftran, 
dum. 

Propofitio  centefima  ottftagefima 
rertia. 

Spatiurnvitaz  naturalis  per  fpatium  vka: 
fortuitum  declarare. 

Cum  conftet  homines  cafu  viuere  a?gro- 
tantes  primum  faspe :  deinde  viuentes  in 
acre  malo  ,  &c  ipfum  intempeftiuis  horis 
fubeuntes  triftitiis ,  curis ,  vigilia,  venere, 
laboribus  perperam  fe  excruciantes  ,  tum 
vero  immodico  cibo  &  potu ,  &c  prauo/ 
&c  faspius  ,  quam  oporteat ,  &  intempefti- 
Tie ,  &  male  prasparato,  Sc  vario  fe  replen- 
tes  .  atque  fic  ali)  ad  fexagefimum  ,  alij  ad 
feptuagefimum  ,  rari  octuagefimo,  rariores 
nonagefimo  velcentefimo  anno  ita  mo- 
riuntur  ,  vt  non  cafu ,  neque  vi  aut  morbo, 
fed  potius  quafi  naturali  quadam  morteab- 


fumpti  intereant  :  de  quibus  tantum  etl 
fermo.  Atque  vt  exemplo  commodiore 
vtamur ,  capiamus  annum  octogefimum, 
qui  eft  terminus  communis  vka;  humanz, 
non  folum  noftra  setate  ,  fgd  antiquo  tem- 
pore  etiam  fuit ,  vt  Dauid  teftatur  in  PfaJ- 
mis  ,  in  Cantico  Moyfis :  antea  autem  ii 
quis  monatur  ,  non  naturali  morte  ,  led  vi 
morbi  abfumptus  exiitimatur.  Certura 
eft  ,  quod  fi  homo  re£ta  ratione  viueret, 
qnod  aiiquanto  diutiusvitam  extenderet, 
neque  enim  negare  poflumus ,  cum  in  ma- 
gms  exceUibus  maximc  fe<Stionis  vena?  &c 
curarum  ,  quin  homo  euidenter  vitambre- 
uiorem  efficiat :  quod  ergo  euidentiHimum 
eft  in  magnis  exceffibus  ,  in  paruis  ean- 
dem  habet  vim  licet  occultiorem.  Erro- 
rem  autem  in  vita  hunc  adeffe  perpetuura, 
quifque  intelligit  qui  noftras  ac"tiones  pen- 
fitare  velit  ,  cum  faltem  malam  fequa- 
mur  conluetudinem  i  iam  ergo  proponan« 
tur  inxta  di£ta  duas  lineae  a  b  vitae  nacura- 
lis  exquifita;  recle  longior  Sc  c  d  vits 
quam  is  vicf  urus  eft,id  eft,  annorum  o&ua- 
ginta  ,  quam  conftat  elfe  breuiorem  ali- 
quanco.  Et  pioponatur  error  quadragefi- 
mae  partis  in  ipiavita  ,  quamuis-fit  longe  &1 
maior :  quocufquifque  enim  eft  qui  non 
ialcem  edatbibacque  quadragefima  parte, 
plufquam  oporteat  in  comparatione  ad  na- 
turam ,  id  eft  ,  vt  natura  fatigatur  quadia- 
gefima  ilia  parte  amplius  quam  debeat; 
idem  dico  de  laboribus  ,  curis  ,  vigiliis, 
venere.  Sed  hoc  non  eft  generale  :  habec- 
que  multas  exceptiones  inuicem  pugnan- 
tesjvtcandem  concludam  non  concoqui 
plene  potfe  ,  &c  ob  id  lmpurum  manere* 
vndecito  diflbluitur  ,  ik  calorem  etiam 
naturalem  extinguit  :  atque  etiam  ob  id, 
ttim  quia  debkos  iabores  ,  &c  muko  minus, 
'ad  perfedam  aetatem  perferre  non  pof- 
iunt ,  denfari  nequit  &c  pinguefeere,  vtdu- 
plici  caufa  multo  celerius  refoiuatur ,  vna 
etiam  calorem  extinguat,  Sk  ergoaeta- 
lis  pars  a  b, 

qualis  c  f,      |  1  —  j 

c  d.  Cum     a  e  b 

ergo  a    b      J  —  |  j 

confumkur     c  f  g 
in  odua- 

gintaannis  ,  femper  feruat  proportioneni 
cum  vita  contracta  ,  quai  asqualiter  abfu- 
mitur  ;  quia  proportiones  ilise  aiqualesfunt 
in  minore  inuicem  ficut  in  maiore  ,  &  ina> 
quales  feruant  eandem  proportionem  ,  fu- 
maturergoab  annorum  cclvij.  raenfiura 
v.  &c  abfuroatur  femper  quantkas  aqualis 
oduageiima  a  e,  &  quadragefima  ab  &  ie< 
fiduorum. 
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Vt  corrrigas  tabulam  ,  fcito  quod  nume- 
rus  quadragefimse  cum  fupcriore  annorum 
numero  ale.ua  componit  numerum  quadra- 
gefim-e  fuperioris  fimpliciter  >  autabiedtis 
quadragenariis.  Velut  h  regione  trigefinli 
anni ,  lunt  annni  nonagintanouem  ,  quad. 
17  e  diredoanni  2p.funcanni  lo^.quad.d. 
adde  17.  quad.ad  1 05.  fit  1  20,  abiice  40. 
ter  nil  fupereft,6iitanulla  eft  q  quadragena- 
riae  regione  29.  &  10  j. 

Rurfus  cum  deuenimus  ad  annos  79.  fu- 
perlunt  folum  28.  qnadragenariae  ,  8c  eft 
minus  anno  ,  fed  hoc  fieri  ob  fra&iones  <k 
numerorum  partes  ,  5l  etiam  fi  eflet  ali- 
quis  error  ,  elFet  magis  ad  augendum  nu- 
merum  annorum  257.  menfium  fexquam 
ad  diminutionem ,  ideo  non  curaui  de  exa- 
cla  veritate. 

PrtEterea  ex  hac  tabella  dignofcis ,  quod 
in  vltimis  annis  parum  poteft  produci  vita 
in  comparatione  ad  primos ,  veluti  in  60. 
anno  fuperfunt  annis  20.  ex  vita  ordinaria, 
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Et  ex  hac  tabula  dignofcemus  quantum 
quifque  poffit  viuere ,  quouis  tempore  asta- 
tis  fus  ,  illud  mteltigendo  quod  non  eft 
eadem  menfura  omnibus  ±  vc  neque  vitae 
ordinariae,  uec  magnitudinis  corporum,nec 
ingeniorum,  neceiufmodi  inabquibus  vita 
decrefcic  per  vigefimam  partem  ,  hic  fcili- 
cet  qui  ordinatc  viuunt  ,   aliis  vix  fexa- 
gefima  ,  quanquam  paucillimis.  Hic  ergo 
numerus  maxime  cocotdat  cum  expedmen- 
cis  duobus ,  qua:  apparuerunt  parum  ante 
tempora  noftra  ,  fcilicet  Ioannis  de  tempo- 
ribus  :  qui  vixit  annis  361.&  Richardus  de 
temporibus ,  annis  400.  Et  ambo  fnerunt 
milites  Caroli  Magni ,  nam  non  potuerunc 
omnino  profpicere  vitae  rationi  exquifitifli- 
mac.  Referunt  etiam  in  tndianofttis  tem- 
poribus  viuere  ad  centum  quinquaginta 
annos  ,  cuius  caufam  transferunt  in  aererri: 
ego  potius  in  vita:  genus ,  abftinent  enim 
carnibus ,  ouis ,  cafeo  &c  vino ,  vtunturque 
frudtibus  tantum  ,  &  viuebant  fine  folicitu 
dine  vlia  &  curis  Vnde  recte  infinuatum 


exexafra  paulo  plures  quam  25.  fcilicet 
25  cum  dimidio.  Ergo  z6o.  anno  non  po- 
terit  per  quamuis  cuftodiam  homo  produ- 
cerevitam  plus  annis  quinque  cumdimi- 
dio,  Et  ft  dicas  tunc  cuftodiamaxime  opus 
cft,  tk  magis  quam  vnquam  ,  refpondeo 
quod  verumeft  ,  fednon  ad  producendum 
Vitam  ,  fed  ne  in  morbum  incidas :  nam  ex 
quocunque  morbo  homo  ab  ea  aetate  perit, 
cum  habeat  adeo  imbecilles  vires  Ex  hoc 
patec  ,  quod  alexius  Cornarius  ,  patritius 
Venetus  ,  cum  inccepiifet  cuftodiaro  anno 
3^.  cum  polTet  viuere  44.  annis  ,  iuxta 
rationem  vttaj  communis,  potuit  producere 
eam annis  79. igttur  annis  2  j.plufquam  vi- 
xiHet  vita  comuni  etiam  quod  fuitlec  fanus. 

Siergo  aliquis  fit  vidurus  centuman- 
nis  vita  communi  addemus  eodem  modo 
trigefimam  nonam  partem  >  id  eft  qua- 
dragefimam  partem  ,  &  quadragefimam 
quadragefimas  huic  numero  ,  8c  vnum 
amplius ,  &  habebimus  numerum  vt  infra» 

Gjjtad.  An.  An.  g^ad. 
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perpetuo  victurus  ,  tl  non  deguftattet  frtt* 
6tum  arboris  boni  &  mali ,  id  eft ,  quod 
mors  nobis  obrepitobfolicitudines  &c  curas. 
Auenzoar  autem  cum  vixeric  cum  multis 
curis ,  &  fuerit  in  carcere  Hali,  &  ab  eo  per 
iniuriam  vexatus ,  &  natus  in  malo  aere, 
fola  ratione  vidus  produxtt  vitam  ad  annos 
135.  vc  ceftatur  Auerroes  ,  quid  euen- 
turum  erat ,  fi  in  bono  aere  educatus  nihil 
graue  ,&  ade6  diuturnum  expertus  fuiffet? 

Pro  vfu  autem  huius  &  fupetioris  tabu- 
he  ,  fi  quis  proponat  iuuenem  ex  ftirpe  eo- 
rum  ,  qui  viuunt  fexaginta  annis ,  iam  na- 
tumdecem  &c  feptemannos  ,  .velimufque 
fcire  quantum  viuere  poffic ,  vide  c  regio- 
ne  20.  annorumin  primo  ordine  ,  &  ha- 
besannos  139.  Quad.  18.  &  ab  hoc  nu- 
mera  17.  annos,  &c  habebis  annos  37.  e 
regione ,  quorum  funt  anni  7  6.  Quad.3  5- 
ideft,menfes  lo.dies  15-  vel  iunge  17» 
numerum  annorum  exadlorum  ,  &  20, 
numerum  annorum  deficientium  ab  80. 
fiuttf   anni   33.    vt    prius  ,   c  quo- 
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Propofitio  183. 


Gen 

Cap. 
Cap. 


At  fcio  multos  qui  parum  confiderate  hxc 
legunt,  obie&uros ,  primum  quod  neque 
mihi ,  neqae  vlli  alij  potui ,  vei  ad  centum 
vel  ad  nonaginta  annos  vrtam  producere. 
Secunduni,  quod  fi  vica  humana  elfet  eiuf- 
modi  ,  naturahter  eftec  vc  in  pluribus :  at 
>vix  inuenire  licec  aliquem  qui  excetferic 
centefimum  vigefimum  annum.  Ec  maximc 
cum  ^fcripcum  fit.  Non  fpiritum  meum 
in  carne  vlcra  centum  viginti  annos  Sc 
loquitur  Deus.    Videtur  etiam  necelfe 
-    hoc  volenti ,  cupere  totam  vicam  fub  in- 
certo  fine  ,  8c  non  vacare  ,  nec  negotiis 
nec  voiuptati ,  qu;e  funt  duo  illa  praecipua, 
quibus  vica  noftra  conftat,  &  maxime  amit- 
tere  bona ,  ade6  fecura  ob  tam  leuem  8c 
inanem  fpem.  Abfurdum  eciam  eiTe  hoc 
quod  latuerit  toc  pra?claros  medicos  atque 
philolophos ,  quorum  nullus  de  hoc  ler- 
monem  fecit.  Hjec  &  huiufmodi  func  qua? 
mihi  obiici  potfe  fentio.  Ac  rogo  quid  ad- 
mirabilius  efl ,  an  folem  etfe  plus  centies 
8c  texagies  terra  ac  mari ,  an  hormnes  Cam- 
diu  polfe  producere  vitam ;  Etpluresim- 
perito  hoc  quam  illud  credituri  func  :  &c 
tamen  res  illa  ita  fe  habec,  nec  apud  fapien- 
tes  dubiaeft  :  nedum  incredibilis.  Similiter 
quod  corpus  adeo  tenue  ,  debeac  adeo  ccle- 
riter  circumferri ,  vt  in  vno  ictu  pulfus  de- 
beac  peragere  fpacium  bis  mille  quingen- 
tornm  millium  patTuum  ,  &c  tamen  &c  Ulud 
demonftrari  poteft  euidentiffime.  Ergo  vt 
ad  obiecla  refpondeam  fero  mihi  hqc  inue- 
nirecontigk,  infeiiciter  natus ,  peius  educa- 
tus  &  imbecilli  corpore  ac  natura  ,  quod 
aliasdixi,  nec  forfan  in  quibuldam  fufri- 
ciat  educacio  ab  initio  ,  fed  requiritur  iuc- 
ceffio,  quahs  fuitolimper  mukas  a?tates, 
fic  ptogenerantur  gigantes  &  homines  ad 
miracuium  vfque,  docui  etiam  exa&ame- 
dia  xtate  ,  hac  vix  fieii  polTe.  Contin- 
gunt  prceterea  muka  impedimenta.  Sufficic 
ndbis  icire  quid  fic  in  natura  hominis",  non 
qua:ro  modo  quomodo  facjendum  :  nec  eft 
prcefentis  inftituti ,  quin  etiam  verifimile 
eft  ad  hoc  etle  viam  quandam  compendio- 
fiorem  ,   qua:  minime  latuerit  antiquos, 
maximc  Hebraros.   Ec  forfan  etiam  hoc 
noftro  tempore  habcri  potTec  quamuis  la- 
ceac.  Vnum  eft  certum  ,  oportese  ab  ini- 
tio  vitae  (  qui  viam  hanc  exquifitam,quani 
hic  trado  ,  fequi  voluerit  )  conftituere 
formam  vi6tus  ,  &c  tum  maxime  contra- 
£tam  ,  quoniam  (  vt  vifum  eft  in  tabula  ) 
ex  minimo  errore  ,  8c  breui  tempore  plu- 
rimum  temporis  vitae  perit.  Oportec  au- 
cem  mukaadetTe  ,  corpus  moderate  fanum 
8c  mediocriter  fakem  conftitutum ,  inftitu- 
torem  tapientem ,  obedientiam  pueri  ,  & 
per  omnes  cetates  cum  patientia  fumma 
commoda  diuitiarum  ,  &c  bonum  acrem  &c 
fortunam  blandiencem  noftro  propofito, 
ne  qais  catus  in  tanto  tempore  aduerfus  nos 
impediat ,  ob  tot  &  tanta  quas  necetfaria 
func ,  &  aflidue  ,  ide6  res  ha:c  fabulofa  vi- 
fa  eftad  hanc  vfque  diem ,  tum  maxime 
quod  nemo  eamdocuerat.  Dedido  Moy- 
c.i;.  iis  non  laboro  ,  cum  fimus  medici  ac  phi- 
H-     lofophi  non  theologi.  Quin  etiam  poft  ha:e 
47-     vixit  Abrahamas  annis  clxxv  ,  Ifaacus  aa- 


tem  clxxx.  Iacobns  cxlvi]-  fed  non  laboro 
de  his  ,  verum  relinquo  illa  fapientibus: 
mehuseftergo  vt  demonftrationem  addu- 
cam  huius,cum  experimento  etiam  coniun- 
cTam.Conftatenim  quod  humidum  pingue 
euaneicic  peraetaces,  feu  acaiote  innato,feii 
ab  aete  confumatur,&:  quodhumidum  pin- 
gue  purum  ,  ac  denfum  tarde  ablumitur, 
ficut  apparet  experimento  de  oleo  &fepo 
falitis  ,  quae  durant  longiori  tempore,  quani 
fi  nil  tale  admiftum  habeant  hac  pinguia, 
fimiliter  aqua  quadruplo  celerius  ,imo  lon- 
ge  velocius  abiumitur  oleoinvafe  feruen- 
ie.  Et  ita  de  ^pinguedmibus  vaiiotum  ani- 
liialium  de  ligno  Lunipero ,  quod  referunt 
durare  inannum  ,  cur  alia  non  poflintad 
fex  dies.  Certum  etiam  eft  ,  quod  co£tio 
condentet,&  eftPhilofophi  in  quatto  Me- 
theororum.  Siergococcio  perfecta  fiat ,  & 
puriffimum  humidum  reftauretur ,  dubiuin 
noneft,quin  homo  poffit  viuere  fexcuplo 
plus  aut  etiam  odtuplo  5  quia  cum  res  per- 
uenic  ad  quemdam  terminum  3  tunc  acqui- 
ritur  perfecTio  quaedam  vltra  omnem  fidem, 
ficut  videmus  de  auro  ,  quod  prorfus  etiarq 
longo  tempore  ab  ignibus  non  abfumitur:; 
adeo  vt  liceat  dicere  ,  forfan  non  efie  con- 
tra  racionem,  quod  detur  humidara  ,  quod 
nunquam  a  calore  naturali  abfumitur  ,  qnia 
non  eft  par  ratio  de  auro  &c  humido  hu- 
mano  ,  nam  in  auro  non  eft  calor  nifi  ab 
exteriore  igne  ,  fed  in  humido  noftro  elt 
calor  intus ,  8c  fecundum  fubftantiam  ,  vc 
takem  habeamus  experimentum  longiffi- 
mac  vitae  &c  humidi  quod  vix  a  calore  ,  6c 
non  nifi  multis  infcecuhs  abfumatur.  Ac- 
que  ha?c  (  ne  incurramus  irrifionem  Ga- 
leni^  de  Philofopho  qui  pollicebatur  per- 
pctuitatem  vitas  ,  quanquam  non  ob  id  re- 
fugiam  hoc  ,  vt  negem  pofle  hominis  vi- 
tam  efie  perpetuam,  quod  Galenusphilofo- 
phum  hocdicentemirriferit,fed;qu6d  videa. 
mus  omnia  fublunaria  interire*,  quod  fcia- 
mus  omne  compofitii  debere  difiolui  ,qno- 
niam  compofitio   fic  accidens  ,  8c  acci- 
dens  eft  medium  incer  ea  quas   fijnt  Sc 
nonkmt  :  ioquor  de  huiulmodi  accidenti- 
bus  qua;   adueniunt.  Demum  ,  quoniacn 
caior  ille  fit  in  ipio  humido  ,  ideo  cum 
hxc  non  animaduerteric  Galenus ,  potius 
fuic  vates  in  irridendo  ,  quam  fapiens, 
vc   auchoritate   eius  naoueri  debearni^. 
Hanc   codtionem    non  apimaduerte/nrTt 
medici ,  fed  folam  illam  bonam  qua;  eit 
caufa  fanitatis,  quas  ftat  cum  vigilia,Iabpte 
&  ciborum  multitudme  ,  cum  iila  exa- 
cla  non  ftet  mu  cum  optimis  8c  paucis  vil- 
de  cibis ,  qtiiete  ac  fomno.  Ec  ideo  funt 
fex  genera  codionum  ,  dico   quod  ad 
perfecfionem  attinet  corrupta  ,  imperfe- 
<fta  ,  imperfeda  morbofa  ,  imperfedta  qua: 
emendari  poteft  ,  has  omnes  vitare  docenc 
medici:bona  qax  eft  cum  longa  fanitate,  cui 
medici  Itudent  :  valde  bona  quam  per  vrr.- 
bram  quafi  cognouerunt ,  8c  exada  quam 
nec  per  fomnium  quidcm  viderunt,qua;  fola 
eft  caufa  tants  longitudinis  vit<e  ,  cura 
tamen  nunquam  fueritvel  admodum  parum 
interrupta-   Hoc  autem  inter  cartera  often- 
dit  expcrimeutum  de  elephantis  ,  quos 

Ariftoteles 


Propofitio  184. 
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Aiiftoteles  ducentis  annis  viuere  conftanter 
attirmac  ,  alms  dixic  elle    crecentis.  Vc 
conftec  iam  in  nacuia  animalium  5c  in  gene- 
recalpris  habentis  magnura  motum  ,  & 
fubitontiarn  cenuem  hoc  mneniri  pofle  ,  vc 
excludamus  plan  as  de  quarum  vka  Ion- 
giflimas  fatis  conftac  ,  fed  quia  carec 
inocu  euidenti  calor  in  illis"  ,  &c  fubftan- 
na  eft  ccalla  ammalium  comparacione  non 
Ltboro.  Ac  de  eiephanco  omnes  confi- 
lentuc  qu6d  ut  omnium  ingenioffimum, 
adeb  vc  multi  homines  lllos  mduftria  &c 
cognicione  infeciores  efle  videancur.  Ne- 
qutf  eciam  veufimiLe  eft   quod  nacura 
hominem  fecenc  hac  in  parce  illo  iufe- 
riorem  ,  praefetcim  cum  de  nnlb  alio  ani- 
mah  apud  Anftocelem  dubium  fic  ,  &c 
vbi  modo  aliquod  dubium  eflet  propter  que- 
relam  Theophrafti  ,  &c  illud  quod  iolec 
praedicari  deceruis  ,  canto  rnagis  vetili- 
mile  eit  inidgnum  fuifte  hominem  cocedere 
toc  animalibus  in  dmcurnicace  vitae.  Quam 
obrem    cum    hare  tradatio  ad  libros  de 
tue/ida  SanitatQ  fpecterec     homines  ad 
eos  relego  ,  nam  ob  id  ittos  confcriph 
qubd  videremGalenum  nec  hoc  vidiife  nec 
mulca  alia  ,  fed  eorumloco  longas  &c  inu- 
tiles     difputaciones     infetuiile.  Verum 
etiam  ,  quomam  eam  uaclationem  diuul- 
iit,vt  alia  cogamus  quaerere  in  libris  de 
Alimentis,  alia ,  de  cibis  boni  &  mali  fucci: 
cum  verb  &c  cra&atio  ipfa  eduliorum  eft 
iruperfecia  ,  &c  multa  etiath  deficiunt  cir- 
ta  ;cneva  :  in  quoeft  cxcufandus  ob  vane- 
tatcm  rcgionis  &  auatis.  Deeft  praeterea 
maxima  pars ,  quae  nec  ibi  nec  ahbi  habe- 
tur  ,  fcilicet  ,  de  ciborum  praeparatione. 
Quod  etiam  haec  lacuerinc  toc  praeclaros 
viros  ,  quid   mirum  ?  cum  Hippocrates 
vixepc  feculo  illo  agrefti  ,  in  quod  non 
eft    mirandum  ,  quod    aliquid  ,  pauca 
quccdam  &  abftruta  omiferit ,  fed  quod  tam 
muaacambeneinueneric,  vt  fuent  ,  ficuc 
de  frndato&cicur  ,  imb  longe  vetius  quam 
•  de  Pindaro  inimitabilis.  De  Galeno  guid 
mitum  ,  qui  non  nifi  veterum  fcripta 
collegic,  arque  vtinam  faltem  bene.  De 
Ariftotele  is  rouka  inuenic  iuo  Marte, 
&c  .Theophraftus  longe  plura.  De  aliis, 
dico  tam  medicis  quam  philoLophis  ,  lioc 
eft  ,  quod  queror  ,  quod  in  ipatio  pene 
duorum  miUium  annorum  ,  non  hoc  quod 
v.Ude  recondicum  erac  ,  fed  nec  leue 
vllum  experimentnm  ,  vel  naturae  arca- 
nufn  ,  vel  vitx  falutare  auxilium  inueneric 
Sed  litiganc  de  nugis  &c  rebus  inutilibus, 
£c  etiam  quae  fciri  non  poftunc  ,  ad  plemn- 
que  non   fme  magna  impietate.  Quod 
veioneceiTe  lit  amittere  veLuptacem  ,  &c 
negotiapraetermittete  volenti  fianc  vitam 
longam  adipifci  ,  quae  poftmodum  etiam 
valde  incerta  eft    dico  quod  quantum  ad 
voluptates  &c  negotiamon  dle  necefle,  fed 
folum  iuperfluas  res  ,  &  damnofas  ■&  irritas, 
quas  etiam  philofophi  &c  ciuitatum  inftitu- 
totes ,  &c  morum  cenfores  docent  debere 
vkati  ,  etiam  nullo  propofito  emolumen- 
to  ,  ac  reliqua  confuetudo  efficit  non  fo- 
lum  grata  k    tolerabilia  ,  fed  etiam  iu- 
cutida.  De  incerto  fiue  ,  quid  eft  eertum 


apud   homines  ,  nifi  hoe  nihil  certum 
efle  1  Verum  tamen  fi  quis  refpiciat  ad  prae- 
mium  tam  fmgulare  ell  ,  &  nobile  acque 
vtile,vtnon  LuLerit  operam  immentb  ,  qui^ 
cunque  cum  fpe  taro  llluftris  commodi ,  &c 
cam  exigua  ia&ura  rerum  ,  ac  minore 
periculo  fe  huicaleae  expeuunda:  coromi-^ 
leric.  Cum  ,  fi  quis  hoc  ipfum  adibil- 
cacur  ,  vere  dici  poflk  fummum  bonuni 
adepcum  eife  :  Non  folum  compos  fa- 
dtus  dmcurnitatis  vitx  ,  fed  cum  illa  coc 
volupcacum  ,  quae  inlongo  tempore  perci- 
piuntur  Lcientiae  tot  rerum  ,  quas  non  nin 
temporis  longitttdo  olkndere  poteft  ,  toc 
denique  cafus  videre  cum  opum  incremen. 
tum ,  qnod  quafi  cetuffimnrh  eft  in  lon- 
ga  aetate  &c  vfu  fa*pierfti    &c  authontate 
plena,  adeb  vtferme  necelfe  dt  ad  prmci- 
patus  ipeciem  deuenue  qui  tamdm  vixe- 
ric  ,  cum  gloria  ipfa  lncomparabili.  Ha-c 
aucem   maxime    accidcre    hecelle  eft, 
quodvc  vifoto  eft  ,  quanto  iongior  fue- 
ntzetas  eo  firmiores  etiam  func  ilims  par- 
tes  qu«  ad  roortis  tempus  appropinquanc 
pari  ratione  ,  vtex  tabella  pritna  deprehen- 
dere  licec  ,  qubd  Li  cutn  hoc  fobolis  fe- 
licicas  accedac ,  non  obfcurum  eft  humf- 
modi  pofle  dici  vLtimam  hominis  fehci- 
tatem  apud  eos  ,  qui  humanas  res  ali- 
quid  efle  putanc  Accidunc  autem  haec 
iponte  in  facculorum  renouationibus ,  cum 
humanum.genusconfumitur  ,  Leu  qui  fu- 
perfunt  ob  robur ,  feu  ex  tena  genicr ,  vc 
dubicat  Ariftoceles,   Hafen  credic  ,  tum 
ob  aeris  puritatem  ,  &c  roaxime  quo^d 
alterutro  modo  ex  calidis  regicmbus  & 
iubiimibus  locis  homines  repann  necef- 
fe  fit  ,  tamen  etiam  ob  vielus  nmplici- 
tatem  ,  cum  in  akera  fuperfinc  foli  pifces  m 
altera  ne  hi  quidem  ,  vt  in  Arcanis  de- 
monftiatum  eft.  Atque  etiam   ob  cura- 
rum  abfentiam  :  fiquidem    homine  illi 
gaudent  ,  reges  ex  agricolis  haud  dubie 
terrarum  fatti  ,  ac  quali  Lecuri  moI«ftia- 
rum  ad  hanc  aecatem    perueniunc  lon- 
ga  fpatiatempons  ,  &c  propaganda;  fobo- 
lis  habentes ,  vt  feliciflime  viuant ,  refticuti 
ex  optimis  quibufcunque  aureae  illi  aetati,- 
non  folum  ob  vitae    hnceritatem  atque 
fplendorem   ,  fed  etiam  longitudinem 
fic  appellatae.  Quae  finem  habuit  dum 
fatis  (  vti  coeperunt )  e  Saturno  m  vtum 
traditis  :  vnde  etiam   faleis  infigne  ac- 
cepit.  Eadem   tamen   aetate  pauciffimi 
ex  infijiitis  diutius  quam  noftra  viuere 
cceperunt  ,  caeteri  omnes   minus  quam 
nunc  ,  qubd  neque   veftitus  corporum 
ab  inundatione  patta  ,  neque  aeris  pu- 
ritas  a  fqualoribus  maneiec  ,  &c  edulia 
roulto  paueiora  eLfent  hominibus  &c  in- 
condica. 


Propojltio  centtfimA  ottuagefima 
quand. 

Quarciinque  grauia  in  Vofticibus  aqua- 
tum  merguntur  ,  in  medio  votticis  primum 
vetiamergantur. 

Hanc  proponit  Ariftoteles/ednon  quanttl 
neceiranum eft  explicauic ,  vnius  enim  qu«- 
B  B  b    5  fiti* 
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fiti ,  id  eft,primi  mulciplicem  cationem  red- 
dit.  Sedneque  illam  perfecle,quod  ambo- 
rum  caufa  vna  fit ,  ac  coniuncTia  ,  fic  ergo 


Propofitio  185. 


adillum  locum  feretur.  Terdo  ,  quialatus 
k  impellitur ,  in  maiore  circulo  :  ideo  ma- 


vorcex,  cuius  extremus  circulus  a  b  centrum 
m  aqua:  fnperficiec  capacitas  vorticisd  e, 
Vt  aqua  feratur  per  fpatium  d  e  f  g ,  h  k  in 
maiore  circulo  nauis ,  aut  aliud  graue,quod 
natura  fua  non  eflet  defcenfurum  (  vt  falfo 
exponitur  de  lapide  ,  nam  lapis  ,  nec  reuo- 
luitur ,  nec  fertur  ad  d  e  circulum  intimura, 
ied  praoccupat  ex  grauitate  fua  fertur  in 
mium )  dico  quod  h  k  prius  circumvolue- 
tut : ,  inde  trahetur  ad  d  e ,  &  vbi  fuerit  ibi 
defcendet,  fed  fi  leuius  iSt  ueceifario  perue- 
met  ad  c  antequam  defcendat.  Cum  ergo 
aqua  grauis  fittota  ,  fercurad  circulura  d*, 
vt  deicendat.  Sed  &  quia  defcendit  per  d  e 
f  g  ,  &  magis  ex  centro  e ,  ideo  omnes  par- 
tes  circummcina;  trahuntur  ad  de ,  &  ad  e 
centrum  fuperficiei  vorticis ,  tanquam  ad 
ad  cencrum  ,  vt  defcendant ,  atque  id  pri- 
mum.  Cunque  lignum  defcendat  partim 
propda  grauitate  ,  partim  attra&um,  fi  fue- 
nt  leue  corpus.,  vt  pluma,  quod  natura  fua 
non  defcendat ,  necefie  eft  ,  vt  defcendat 
iola  vi  attractionis ,  quaj  non  eft  tanta  in 
toto  d  e  quanta  in  e,  igitur  oportet  vt  prius 
perueniat  ad  e  quam  defcendat ,  quia.con- 
tra  naturam  propriam  difcendit  vi  attra- 
ctum.  Cum  ver6  pars  qua?  in  dire&o  c  eft, 
veiociffime  delcendat,  conantur  omnes  par- 
tes  aqua;  ,  qua?  circa  funt  defcendere,  & 
cum  non  poffint  fimul  petuenire,mouentur 
ad  llhid  hnea ,  dico  quia  habent  initium  in 
e  ,  circulus  autem  nullum  habet  inicium, 
Jgitur  videnturmoueri  circulariter.Sed  cum 
jn  circulo  partes  a  centro  moueantur ,  ve- 
locius  mouebuntur  ,  velocius  in  elica  a  b 
quam  1  -m  ,  &  I  m  quam  n  o.  Ec  ob  has 
auas  caufas  mouebuntur  velocius  partes 
qaae  funt  circa  c,  quam  diftantes  ab  codem, 
tum  quia  inmedio  ,  tum  quia  tardius  mo- 
uentuT  motu  ehce.  Declaratum  eft  enim  fn- 
perius  quod  vnus  motus  in  eodem  mobili 
atium  impedit  &  retardat.  Cum  ergo  h  K 
Cu  in  fpatio  a  b  1  m  &  aqua  rapiatur  motu, 
dicoad  demouebitadde,  &  motu  dico 
qm  videtur  circufaris ,  nam  mouetur  motu 
eius  a  quo  fuftinetur.  Mouetur  etiam  ad  d  e, 
ououiam  pars  illa  eft  humilior  ,  -nam  fem- 
per  defcendit,  omne  autem  quod  mouetuc 
partimeftin  termino,  aqUo3  partim  ad 
ad  qtiem  ,  ideo  partim  iamaqua  illa  cum 
de.ccndathurmlioreft  lccus,  igiturnauis 


ioreimpetu  quamh  ,  quare  defcender& 
GJrculo  mouebitur ,  nam  fi  h  quiefceret  pa- 
lam  eft  ,  quodnauis  circulariter  moueretur, 
fed  h  fungitur  viee  quiefcentis ,  quia  tar- 
dius  mouetur  quam  k  ,  igitur  k  mouebitur 
ad  d  e  &c  motu  circulari  aut  participe  eius, 
Quarta  caufa  eft  ,  quomam  h  cupitdefcen- 
dere ,  yt  graue :  ergo  ferri  vbi  minus  impe- 
diatur  a  motu  vioJenco  ,  atminus  ltnpedi- 
tur  in  circuto  ,  de  qua  a  b  ,  quia  a  bcum 
maioris  fit  ambitus  aqua  in  eo  vltenus  fer- 
tur  quam  ,n  d  e  ,  ob  haec  omnia  &  in  mari 
Sc  fluminibus  ac  lacubus  cum  naues  fuennt 
in  ambitu  vorticis  iam  rapiuntur  ad  iliuro, 
&  cuculari  raotu  ,  ifque  motuseft  indicium 
iubmerfionis,quoniam  indicat  aquam  ,  ibi 
prope  deicendere  recta  verfus  centrum ,  & 
ob  id  prudentes  raU£  magna  vi  ventorum 
Sc  remorum  fa-peferuancle,  prsoccupan- 
tesmotumelicumrecto  motu.  Curautem 
aqua  qu«E  eft  in  a  ,  non  potius  feracur  per 
obhquam  iineam  ad  d  vel  g  ,  quam  ad  e  ve! 
£  inde  ex  illisad  d  vel  g  ,  pr«fertim  cum 
adfic  breuior  ae&ed&ag  bremor  a  e  & 
c  (  vt  docet  Enclides  )  caufa  eft  q„ia  aqua 
qux  defcendic  per  e  d  &  c  g  maiore  impem  1 
defcendit  quam  per  a  d  vel  a  g  vt  demon- 
itratum  eft,  ergo  non  poterit  qu^  eft  in  e  d 
vel  e  g  loco  dimoueri ,  nec  cederv!  aqua: 
per  obhquam  iineam  defcendenci. 

Propofoio  cemefma  o[lauaqwnta. 

Cur  homo  fedensquanto  altiusfedet, 
&  quanto  magis  crura  ad  femora  &  femora 
ad  peclus  reclinata  habet,  facilius  confur- 
gat,cum  tamen  harc  oppofito  modo  inui- 
cem  ie  habeant.declarare. 

Huius  fecundam  partem  Ariftotelesin  Coml 


M^anL.dsproPofl3it5  {ed  neque  ^bad- 
lecta  dubitatione ,  fedens  n  altiusa  b  pecrus 

bcfemtjr 
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bcfemur,cd  crus  eiufdem  vel  .-equalis, 

petfus  g  h,  femut  h  k  >  crus  k  l  longior  b  f 

quam  h  n  facit ,  vc  facilius  furgat  a  b  c  d 
quam  g  h  K  1  >  &  tamen  ahguh  a  b  c  tx  b 
c  il  func  maiores  g  h  k  &  h  k  1 ,  quini  no 
fcum  volumus  turgete  conttahiraus  c  d  &c  k 
1  prope  &  e  regione  a  b ,  igicur  pacet  ratio 
fccundi ,  propior  n  eil  c  d  ipfi  a  b  quanto 
angulus  a  b  c  mmor  eft  ,  qui  aequalis  eft  b 
cd.  Cum  ergo  quanto  propior  eftcdipfi 
ab  eo  f.icilius  furgacquoniam  parciceps  ma- 
gu  difpofitionis  per  quam  Curgit ,  propior 
autem  quo  anguli  lunt  acutiores  ideo  faci- 
hus  exurgit  homo,  quo  contra&iora  funt 
crura  ,  ik  angnli  femorum  ad  crura  &  pe- 
eius  minora-Huculque  Ariftoceles  &  bene. 

Sed  cur  rurfus  contradtiora  du  funtcrura, 
homo  facihus  cxurgit.Proponantur  c  f  con- 

ta&a  ad  perpendiculum,  &  inclinetuc  b  a 
iu  o  vt  fianc  b  o  Sc  f  c  e  qui  diftantes  ,  ita 
enim  commodius  furgimus :  necaliter  qui 
fdnt  imbecilliores :  quia  ergo  b  eft  in  dite- 
fto  f  ,ideo  mufcali  femoris  inferioresob 
crus  ,  &  fuperiores  ob  pedf  us  funt  magis 
tenfi  &  anteiiores  cruris  itidem,  ideo  maio- 
re  vi  trahunt  paiticulam.  Vnde  manente 
fixo  f  &  capite  etiam  8C  pe£tore  grauitate 
fua  adiuuantibus  ,  facilius  homo  exurgit 
quam  ad  latos  angulos  cum  contiadtio  ,  vc 
dixi,mufculorum  &  inclinatio  partium  fupe- 

r.orum  fiat  maior. 

Rurfus  pro  prima  parte  problematis,dico 

quod  quanto  aitior  eft  b  f  tanto  facilins 

exurgit ,  nam  fupponacurangulus  reftexio- 

nisah  e  xqualis  a  h 

e  xquahs  a  h  c  ,  & 

b  c  k  sequalis  h  k  f, 

igitur  cum  b   f  fic 

breuior  b  f  ,eric  h  k 

breuior  b  c  &  f  k  ,  f 

c  quare  b  c  femuivSc 

f  c  crus  erunc  violen- 

tius  extenfa  q^am  in 

iitu  h  k  ,  k  f  ergo, 

mufculi  facilius  erigent  fedencem  alciore 

loco  quam  humiliore  ,  quod  erat  demon- 

Itrandum. 

Propoficio  centejtma  ottHajrefima 
fextdt 

Bi  fuerit  proportio  primai  &  fecundae 
qnarttitatis  ad  tertiamsvc  primae  &  quartas 
ad  quintam  ,  fueritque  quarta  fecunda  ma- 
ior,erit  propoitio  quatta»  ad  quintam  maioc 
quam  fecundasad  tertiam* 

Quod  ti  fueric  maiot  quart32  ad  quintam- 
quam  fecunda:  ad  cerciam,neceiTe  eft  quar, 
tam  fecundaelfe  maiorem. 

Sit  pcoportio  a  &  b  adc  ,  vca  &  d  ad  e 
fitquedmaior  b  ,dico  maiorem  efle  pro- 
•  portionem d ad  e  quambad  e,  quodfi  ma- 
lor  fit  proporcio  d 
ad  c  quam  b  ad  e,  d 
quod  h  inaior  fic 
proportio  d  ad  e 
q  uam  b  ad  c,  dico 
d  elle  maiorem  b. 
.  Quoniam  enim 
eft  d  eft  maior  b 


—  d 


ad  d  eft  maior  a  b  per  communera  animi 

fcncentiam,  ieitur  cum  fic  proportio  a  dad 

ad  c  encemaiorc  isicur  mmor.pro-   ■  ^ 
0  .  1        ti  filent. 

portio  a  ad  e  quam  a  ad  c  ,  ac  proporcio  co~  pcr  8  ciu^ 

tius  a  d  ad  e  eft  £qualis  proportioni  a  b  ad  dera. 

e,  igitur  ex  communi  animi  fencentia  ma- 

ior  proporrio  d  ad  e ,  quam  b  ad  c.  Rurfus,  Per  10. 

fi  maioreft  proportio  d  ad  e  quara  b  ad  ?lllntlfem 

c  ,  igitur  per  communem  animi  lententiam  faepiusrepe, 

maior  eft  a  ad  e  quam  aad  c  ,  igitur  e  maior  titam. 

quam  c  >  fed  d  maiorem  habet  proportio- 

nem  ad  c  quam  b  ad  c  ,  igicur  d  maiorera  •  . 

quam  b. 

Propofitio  centefima  offittagefima 
feftima. 

5i  eifdem  viribus  &  eadem  proportio- 
ne  cum  auxilio  ponderis  tertij  ,  quartum 
pondus  moueatur  quibus  fecundum  auxi- 
lio  primi,necefte  eft  quartum  pondus  tavdius 
&;  maiore  cum  difHculcate  moueri  quara 
iecundum. 

Maneat  pdor  figura ,  &fintvire  aquac  Ctit&^ 
cum  pondere  b  moueant  c  pondus ,  &  cum 
d  pondere  eaedem  Vireslub  eadem  propor- 
tione  moueanc  e  s  fi  autem  pondus  d  maius 
quam  b  ,  dico  e  tardius  6c  dihScilius  moueii 
quam  c.  Nam  ex  praecedente  e  eric  maius 
quam  c  ,  &  proporcio  d  ad  e  maior  quanl 
b  ad  c,  5c  proportio  a  ad  e  minor  quam  ad 
c,  tum  ergo  propter  vedem  magispreflumi 
tum  quia  d  non  mouet  e  ,  nifi  motum  ab  a, 
necelle  eft  vt  tardius  &  maiore  cum  difficul- 
tate  admoueac  e  quo  a  b  mouet  c.  £t  ideo 
eo  perueniri  poterit  abfque  dubio  ,  vta  b 
moueat  velocicer  e  &  a  d  ,  nuilo  mouente?. 
Quut  hoc  aceidit  cum  d  non  mouet  c  nifi 
quia  motum  ab  a* 

Propofitiv  cenufima  oUuagefimd 
oilana. 


Si  vires  aliqiaaj  moueanccum  ponderibus 
aliqua  pondera  ,  vc  com pofica  proportio 
ficeadem  proportioni  virium  &  duorum 
pondefum  mouentium  aggregatum  jequa- 
le  duorum  ponderum  ,  vbi  maior  fuerit 
partium  inasqualitas ,  ibi  erit  maior  diftl- 
cultas. 

SinC  vires  a ,  &  aggregaturh  ponderum  b 
c  Sc  d  e  sequalia ,  &  a  cum  f  5c  g  moueat  b 
&  c  fub  proportionibus  componentibus  ean- 
dem  praporcionem,  quam  compontmt  pro- 
portiones  a  &  h  mouendo  d  &  a^  8c  k  mo- 
uendo  e  ,  &  fit 


Cortjj! 


maior  differentia  a 
ponderisadd  qual  — ' — "| 
c  ad  b,  dico  qaod  f  g 

maiore  cum  diffi-    j  "j  \ 

cultate  mouebun-         b  c 
tr.r  d  &c  e  quam    |    s       |    |  ' 
b  &  e.  Nam  cum  h  k 

differencia  e  &  d-     |    '    [       |  " 
fitmaior  quam^e         d  e 
&  b,&  d  e  &  b  c       ~  1 
fint  aequalia  ,  eric 

e  maius  c ,  igitur  edifficilius  mouebitur  ab 
a  &  k  quam  c  ab  a  &  g,  Itidem  quia  e 
tanto  roaivis  eft  c ,  quanco  b  raaiijs  eft  d,  SC 
B  B  b    4  -  propoi 


Per  praritf- 
dcntem. 


57 2       Propofitio  189.1. 90&  191. 


Propof. 


proportio  a  k  ad  e  &  a  h  ad  d  ,  conficiunc 
proporcionem  agadc&ra  fadb,  eric  ,yt 
motusde  finc  tardiores  §c  difficiiiores  mo- 
tibus  b  c ,  per  regulam  diale&icam  ,  nam 
difficulcasmocus  e  fupra*difficukacem  mo- 
tus  c  ,  eft  maior  quam  difficultas  moCus  b 
fupra  difficukatem  motus  d  ,  igicur  diffi- 
cukas  motus  d  &  e  ,  maior  eft  difficul- 
tate  mocus  b  &  e ,  quod  eratdemonftran- 
dum. 

Propofltio  cemefima  oEluagefima 
nona. 

Si  pondus  minus  ad  longitudinem  maio- 
tem  fut?  a^quali  proportione  coaptetur/aci- 
lius  deorfum  trakecur  quam  quod  maius  eft 
&  propius. 

Sic  fitula.aqua:  f  annexa  cigno  in  e  &  ad 


minuendu  podus  addatur  ex  aduerfo  e  lon- 
gius  Leu  vincatur  pondus  a ,  dico  quod  com- 
modius  erit  qua  fi  aequale  ad  grauitaCe  adda- 
tur  b  propiius  in  e,na  quia  b  scquipoderat  in 
d  vt  a  in  e,&  homo  trahens  ex  e  plus  poteft 
quaexd,igkur  facilius  trahec  ex  equa  d.  Ec 
quonia  graue  minus  ponderatquanco  magis 
diftat  a  medio  ,  licec  moueat  magis ,  ergo 
inclinatum  ad  medium ,  cum  ergo  moueattrr 
velocius  ex  e  quam  d ,  &  femper  veiocius 
defcendendo  in  compaiatione  a  g  h  ,  igitur 
femper  magis  &  magis  velociter  ex  e  quam 
d  v.t  fit  duplex  increraentum  &  compara- 
tionecead  cd&  defcenfus  ad  defcensu  m 
vtroque  &  fimiliter  in  redicu  ,  quia  .facilius 
im  pelietur  furfum  e  quam  d  per  primam  r»- 
cionem. 

<Propofitio  centefima  nonagefima. 

Si  fueric  primum  graue  minus  fecundo,& 
fecundum  minus  tertio  ,  proportio  autem 
primi  ad  fecundum  multo  maior  quara  fecun- 


di  ad  cercium ,  poflibile  cric  propolkis  viii- 
bus  eifdem  addere  pondus  kcundo  ,  vc 
ipfum  &  tertium  raoueantur  facilius  ab 
eifdem  viribus ,  &  primo  vel  fecundoquam 
ancea. 

Sicapondus  minus,  c  maius ,  rkopoitio 
a  ad  b  muko  mator  quam  b  ad  c,v'ires  d ,  & 
d  cum  a  moueat  b  &  cum  b  d 
moueat  c,dico  quod  poterit     a     b  c 

addi  pondus  ad  b  vc  d  cum    "~~  ~ — ' 

amoueac  b,&  d  cura  b  moueat  e  maiore  fa- 
cilitate  componendo  proportiones  quaman-  Per 
tea  :  Cum  enira  fuenc  proportio  d  b  ad  c  Per  l%7t 
niinima  ,  quantumcunque  moueatur  b  faci, 
le  ab  a  d  plus  refert  difficukas  c  moti  a  b  d; 
igitur  cum  addico  pondere  dimidio  quod 
a  luperac  b  omnino  vinciat  ad  ipfiirn  b, 
cum  eo  quod  addicum  eft  ,  &  tanto 
iTiinor  fic  difficukas  mocus  cabd  cam 
pondere  addico  ,  fequicur  vc  minor  fic 
difficulcas  motus  b  cum  pondere  addito  a  b 
a  d  ,  &  motus  c  a  b  cum  pondere  addito 
&d  quam  b&  caba  &  b  cum  viri- 
bus  d. 

Ex  hoc  patet  quod  quj  interpretati  funt  Qjl^ 

Anftotelem,cum  non  poffit  necintetliginec 
,demonftrari,fucum  feceiunt  legentibus.-ni- 
hiiominus  hoc  lllis  debemus ,  quod  fi  Phry- 
nis  non  fmiTet ,  Timotheus  non  fuiiTecmam 
nih  illi  quod  lcmerut  protuklTetin  medium, 
ego  forlan  aur  illa  non  intellexiflem  aut  ne- 
giexiflem.  Itaque  &  rehquas  habes  a  nobis 
expoficaslicet  non  adeo  diligenter ,  &  mo- 
dum  huiuimodi  exponendi.  Subiiciemus  au- 
tem  &  hanc.vtobiedae  quasftioni.quantum 
nerui  fit  ( li  penitus  quis  res  fequi  vehc  non 
addicTusmmis  auchoritati  vetcrum  vt  pedem 
figere  velit,vbi  illi  res  vix  ta«aasrehquerunt) 
intelligamus. 

SCHOLIVM. 

Vocatur  aurtlm  hsec  proportio  auxilia- 
ris.  Cumque  fuenc  sequalis  d  &  a  adb 
vt  d  &  bad  e,dicetur  auxiharis  aqualis. 

Propofitio  cemefima  nonagefima 
prima. 

Cum  fuerint  duo  pondera  vires  duxerif- 
que  aggregatum  ex  viribus  &  minore  pon- 
dere  in  maius,addiderifqueinfuperquantum 
eft  produ&urn  dimidij  virium  in  felatus  ag- 
gregati  decra&o  dimidio  virium,dicetur  pon- 
dus  auxiliare  ajqualis  proportionis, 

Sint  pondera  b  minus,  c  ma-  a 
ius  ,  &  ducatur  aggregatum-  b  K    c  Com' 


ex  a  viribus  &  '  b  minore  pondete  in 
e  ,  &  ei  addacur  quadracum  dimidij  a 

dico 
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Per  K.  fcxti 
Elcm, 


C01.1 


dico  quod  radix  feu  lams  huius  decrado  di- 
midio  a  eft  pondus  auxiliare  avquaie  ,  fic 
prodn£ta  a  b  m  e  fuperficies  &  quadracum 
dimidij  a  fic  e  ,  ita  quod  Coca  d  e  iic  luperfi- 
cies  quadraca ,  cuius  lacus  fit  f  g :  f  h  aucem 
dimidium  adico  hgeile  pondus  auxihare 
amuale.  Quu  enim  f  g  quadracum  eft 
Pcr.pnmi  «quale  qaadwtis  g  h  ,  h  ffi:  duplogh  in  h  . 
fifcm  f  &  quadratum  f  h  eft  aquale  e  tuperficiei, 
eric  quadratum  h  g  miiius  luperficiei  d  m 
duplo  g  h  in  h  f ,  quare  produftum  a  b  m 
c  eric  arquaie  quadrato  g  h  m  fe  &  a  ,  nam 
duplo  g  h  in  g  f  &  iam  duplum  g  h  iij  h  f 
eft  jequale  produiSto  g  h  in  a ,  quia  a  elr  du- 
plum  h  f  ,  igicur-qualis  eft  proporcio  a  b  ad 
g  b  ,  calis  g  h  &  aad  c  igicur  per  definitio- 
nern  datam  g  h  &  quantkas  grauitacis  au- 
xiliaris,aequale.  •  v  . 

Ex  hoc  cnanifeftum  eft,quod  fi  fueritda- 
tum  podus  tertium  auxiliare,  quod  fciemus 
quancum  addendum  vel  detrahSdum  vt  fiac 
pondus  auxiliare  asquale.nam  muenta  g  h  fi 
fuerit  k  maior  addcmus  quod  deficit ,  &  fi 
minor  quam  k  detrahemus  ex  k  quod  eft 
fuperfluum. 

Con.  Ec  rurfus  inuenta  g  h  vt  perficiamus 

Piop.i«7.  pondus  £eqiiale  ,  augebimus  aliquantitper, 
vt  fiat  icqualis  ad  vnguem  difficukas  in 
inocu  :  iuxca  doctrinam  fuperius  da- 
tam. 

Propojitio  centefima  nonagejima 
fecnnda. 

Si  ex  medio  diamecri  linea  ad  perpendi- 
culum  erigacur  ad  circuli  peripheria.ex  eo 
pumfto  autem  quotlibet  hneae  ducantur  leu 
intusad  circumferentiam  vfque  ,  feuexcra 
ad  diametrum  ,  eric  proportio  cocius  li- 
nes  ad  cocam  ,  velut  mutuo  partis  ad  par- 


Com'. 


tem. 


Ex  mediadiametro  a  c.  1.  centro  b,  du- 
catur  ad  perpenAiculum  b  d  ,  Sc  ex  d  lineas 
d  a  d  e  d  h  ,  dico  d  e  ad  d  a  ,  vt  d  a  ad  d  f , 
&dhaddavtdaad.dg,  &deaddhvt 
d  h  ad  d  f.  Quia  n  quod  fit  ex  d  e  m  e  f, 
equale  eft  ei  quod  ex  e  e  in  a ,  quod  ver6 
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Pcrjfi.tenij  ex  e  c  in  e  a  cum  quadrato  b  d  feu  b  a 
Elcm.  aquale  eft  quadrato  b  e  ,  igitur  ex  c  d  in  e 
Pcr  t.fccun  £  CQm  quadrat0  d  b  arquale  quadrato  b  e3  ex 


d  e  igitur  in  e  f  cum  quadtatis  d  b  &  b  a 
«qriale  quadrato  d  e.  Quadratis  autem  a 
b  &  b  d  arquaHe  quadratum  d  e  :  igitut  ex 
d  e  in  e  f  cum  quadrato  d  a  aequale  quadra- 
code.  Ac  quadracum  d  e  aequale  eft  his 
qux  cx  d  c  in  e  f ,  &  f  d,  igitur  detradto 
communi  ex  d  e  ine  f ,  erit  quadratum  d  e 
sequale  ei  quod  ex  d  e  in  d  f ,  igitur  d  e  ad 
d  a  ,  vt  d  a  ad  d  f.  Similicer  quod  fit  ex  h 
d  in  d  g  ,  arquale  eft  ei  quod  fic  ex  h  g  in  g 
d  cum  quactrato  d  g  ,  at  quod  fit  ex  h  g  in 
jg  d  eft  sequale  ei  quod  fit  ex  c  g  in  g  a,eric 
quodfic  exc  gin  g  a  cum  quadrato  d  g 
xquale  ei  quod  fic  exd  h  m  d  g.  Quadra- 
cum  aucem  d  g  eft  a:q  uale  quadratis  d  b  ,  b 
g  lgicur  d  h  in  d  g  asquale  eft  ei  quod  fit  ex 
g  a  in  c  g  cura  quadrans  b  db  g  ,  ac  quod 
fit  ex  a  g  in  g  c  cum  quadrato  b  g  eft  a;qua- 
ie  quadrato  b  a  igicur  quod  fit  exd  h  in  d  g 
eftxqualequadratisdb.ba  qua:  luntaequa- 
liaquadrato  a  d  igitur  quadracumad  eft 
icquale  ei  quod  fit  ex  h  d  in  d  g,  quare  pro- 
portio  h  d  ad  d  a  vc  d  a  ad  a  g.  Qviia  ergo 
proportio  d  e  ad  d  a  vt  d  a  ad  d  f ,  &  d  h  ad 
d  a  vt  d  a  ad  d  g  ,  eric  d  e  ad  d  h  vt  d  g 
ad  df. 

Vnde  manifeftum  eft  onmes  haslineas 
in  fuaminteriorem  partemdu£fcasre£fcangu- 
lum  conftituerc  squale  quadrato  quod  cir- 
culo  eidem  infcribitur. 

Propofiio  ccntefwa  non*gefima 
tcrtia. 

Racionem    ponderis  triplicem  expli- 

c  are.  x 

Supenus  declararum  eft  quod  id  quod  piopof  iffo 
quiefcic ,  babet  motum  occultum.  Quasnt  &  ^ 
autem  Anftoceies  cur  fecuris  pondcre  preffa  Quxft  is- 
non  diuidic  lignum ,  rainore  vero  fed  raoto  Mcchan. 
fed  modo  diuidit  2  Diximus  motum  ineife 
qui  perpetuo  augetur ,  indiciumeft  ,  quod 
fi  ex  a  defcendat  ,  maiorem  facit  ic5fcum, 
quoniam  plurimus  aer  coadiuuac ,  ex  dau- 
tem  occulcum  folum,  &  eurn  qui  fic  tatione 
grauicatis  ,  medium  ex 
mediis    locis.  Omitto 
modo  demotu  audo  per 
vim  humanam  ,  de  quo 
videcur  qussrere  Arifto- 
teles ,  quilibec  enim  aer 
addic  fuper  mocum  iam 
acquificum  &  fit  hoc  ar- 
gumentum    centies  ac 
milliesmaius  ,  quoniam 
ineft  qui  diuidit,pon- 
dus  autem  non  penetrat. 
Sicut  ergo  cuneus  magis' 
diuidit  iignum  quam  cla- 
v  Ua ,  ita  quod  mouetur  fi- 
ne  proportione(  vt  ica  di- 
'cam  )  non  folum  ob  impetu  necelTe  eft  vt 
vehementer  diuidatlignum  autlapidem  fub- 
iedfcum  ,  &  non  in  proportionediftantias. 
Sicut fi pondus in  forma  fccuris,&:  ipfafe- 
curis  diuiditlonge  magis  ligna  quam  clauis 
maioris  poiideris  &  maiore  vi  defcendens.- 
ita  pondus  mocum  quam  immocum.  Hoc 
adeo  perfpicuam  habet  caufam  ,  vc  quanto 
glura  verba  adderentuc  a  eo  tcdderetur  res 
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difficilior.  Habet  ergo  propriam  folum  gra- 
uitatem  8c  mocum  occultum.  Caeterum  eft 
tercium  ,  genus  me- 
dium,  cum  idem  pon- 
dus  appenfum  eft  ,  ve- 
lut  f  quod  dico  efTb 
maius  5c  miunsoccul- 
cum  quam  fiiaceret  irj 
,  plano  ♦  quoniam  ficut 
tuber  Sc  cauitas  in  qua 
iacet  fimul  cempore  funt ,  natura  tamen  cu- 
ber  eft  prius  cauitace,  ita  pondus  appenium 
prius  eft ,  contra  nixum  vinculi  nutura  &c 
quoadmmodo  tempore,femper  enim  grauat, 
&  illud  femper  tefiftic  fupra  iliius  grauita- 
cem  :  Sed  pondusquod  elt  in  plano  occul- 
tam  omnino  habet  adtionem  bifanamque 
diftinguitur  a  pondere  fufpenfo  :  Primurn 
qu6d  pondus  quod  quiefcit  &c  contra  inten- 
di  ptincipmm  fimul  non  folnm  funt  tempore 
fed  eciam  natura.  Sedm  appenlo  ,  vt  di- 
xi  ,  pondus  prius  grauat  quam  vinculum 
contranitatnr.  Secundo  ,  quia  pondus  in 
plano  non  inchoat  motum  fed  pendens  in- 
choat ,  ideo  quod  eft  in  plano  habet  pror- 
fus  occultum  ,  quod  pendec  non:&  Ci  fn  lig- 
num  eiufdem  moljs  &C  duriciei  cm  appan- 
fum  fit  f  &  cui  infideaC ,  magis  atteretur  id 
cui  appenditur3&  priufquacui  infidet.Caete- 


QukA:,  17. 


ritm  quod  ad  grauitatem  attinet  squalia 
funt ,  nam  aer  in  vtroque  pellitdeorfum,  ac 
magis  quod  quiefcitin  plano  :  folumenim 
planum  refiftit  ,  in  pendulo  onere  etiam 
aer  fuppoficus  ,  quo  fic  vc  quod  pen- 
det  ,  minus  graue  fic.  Sed  asqualia  vi* 
dentur. 

Propofitio  centefima  nonagefima 
quarta. 

Proportionem  ponderis  longioris  in  me- 
dio  fufpenfi  ad  breuius  illi  a^quale  &  in 
medio  fupenfum,declarare. 

Hanc  generahcer  propofuit  Ariftoteles 
in  Mechanicis  ,  oftendicur  enim  quod  fi 
a  b  in  e  ,  & 

deinfaequa-  a       g       c       h  b 

liaponderain   |"  [  1    — | — ~~\ 

medio  fufpe-  d       f      e  k 

dantur ,  quod   

grauius  erit  a 

b  quam  d  e.  Et  hoc  eft  certum  quia  a 
&  b  extrema  plus  diftant  ab  hypomochlio. 
Sit  igitur  g  h  refe&a  aequalis  hiccinde  d  e, 
pondus  eft  aequale  a  b  ,  erit  g  h  minus 
pondere  d  e  in  K  ,  igitur  per  commu- 
nem  animi  fententiam  k  eft  ojquale  ve- 
ro  ponderi  a  g  &  h  b  ,  igicur  cum  a  g 
<k  h  b  plus  ponderenC  in  fitu  fuo  qnam  in 
fitu  de  ,  pacet  propofitum  quoad  Ariflo, 


telem  attinet  ,  fcilicet  quod  a  b  eft  grauior 
de. 

VC  mod6  oftendam  proportionem  ,  erit  r.r  %  ^ 
proporcio  hb  ad  g  h  vt  ponderis  hb  ad  iut, 
tocum  pondus  g  b  ,  eadem  tatione  a  g  ai 
g  h  vc  ponderis  a  g  ad  totum  a  h  ,  a  h  au- 
tem  eft  asqualis  g  b  &  a  g  aequalis  h  b  ex 
communi  animi  lententia  ,  &c  pondus  a  h 
sequale  ponderi  b  g  .  quia  funt  aequales  & 
in  eodem  fitu  :  igicur  a  g ,  h  b  ad  g  h, 
vt  ponderum  a  g  h  b  ad  pondus  g  b.  Et 
ita  patec  quod  quanto  longior  eft  ab  in 
comparatione  ad  d e  ,  tanto  ag  &  hb 
in  comparatione  ad  g  h  ,  igitur  tanto 
maior  propoitio  ponderum  ag  h  b ad  pon- 
dus  a  h  ,  rurfus  eft  canto  maius  quanto  a  b 
eft  longior  per  demonftrata  in  priraa 
parte  igitur  .multo  maius  eft  pondus  a  g 
h  b  ,  quanto  longior  ab  in  comparatione 
ad  d  e. 

Exemplum  fic  ponderis  ab  12.  ponderis 
longicudinis  pedum  quatuor  ,  d  e  pondus 
1 1.  longitudinis  duorum  pedum ,  erunt  igi- 
turag,  ge,ch,hb  vnius  pedis  fingular. 
Et  quia  a  g  &c  bh  funt  dimidium  g  h  erunt 
amba:  pariter  aequales  g  h  Sc  ideo  podus  ag 
h  b  aequalia  g  b  ponderi,fed  pondus  g  b  efl 
librarum  nouem  ,  quia  g  b  eft  dodratus  a  b, 
igitur  tota  a  b  eft  ponderis  quindecim  ,  natn 
g  h  eft  ponderis  fex  ,  eft  ergo  pondas  a  b 
quadrante  maius  d  e. 

Propoftio  cevtefima  nonagefima 
qiiima> 

Si  ledtus  fiat  dupla  longitudine  ad  latitu- 
dinem  melius  fuffulcietur  reftibus  ex  me- 
dio  ad  anguJos  ,  v&  eis  aequidiftantibus 
quam  fecundum  longitudinem  &c  latitu- 
dinem. 

Haec  proponitur  a  Philofopho  in  mecha-  S.m"n 
nicis ,  &c  dico  quod  fi  a  b  fit  dupla  a  c ,  &      ' l]> 
«&*y  dupla,6c  diuidantur  ab  ac  «f^jdn  qnot 
vis  partes  aequales  iuuicem,nain  fupponitur 
a  b  squalis     6c  a  c  aequalis    ,  &  ducantur 
recl:«  line«  decuftatim  &c  ad  re&os  angulos, 
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Sc  fecundum  id  ftantuantur  reftes,  quod  dc- 
culTatim  pofitre  vtihores  erunt,  omittoquod 
decentius  ob  fpatiorum  minorem  differen- 
tiam.  Addncam  folumtres  Philofophi  ra- 
tiones :  prima  ,  quoniam  ligna  non  adey 
facile  finduntur  nec  incuruantur  tranfuer/i/n 
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tra&a  ,  vt  redta  &:  fecundum  longitudinem , 
Ec  ideb  longc  pius  durabit «  (3  y  <ft  quam  a  b 
cd  ,  &  cum  fpondis  re&oribus  3  &  ideb 
eciam  cum  reftibus  magis  intentis  :  6c  erit 
firmior  &  pulchrior.  Secunda  ratio  efV, 
quodcum  reftes  in  fccunda  conftitutione 
arquales  inuicem  finc  ,in  pnma  quae  lecun- 
dum  latitudinem  duplae,quae  longiores  erunt 
magis  iaxabuncur  traniuerlalibus,  Sc  itatur- 
piores  6c  incommoda:  breuireddentur,  &  in 
lecunda  coniticutione  aequalicer  fuitinebunt 
pondus  6c  reuolutionem  cubantis ,  tum  ob 
a:qualicacem  longicudinis  inter  ie  ,  tum  ob 
ficum  iimilem  inter  fe  ,  tum  ad  humanum 
decubicumdiirunilem.nam  ( vtoftenfum  eft) 
id  prsecedenti  magis  grauac  pondus  in  ex- 
tremis  quam  in  medio  ,  6c  magis  laxan- 
tuc  ob  id  quod  funt   fecundum  eundem 
fitum.  Ec  hanc  cauflam  expoiitores  non 
intellexsrunt  mulci  ,  multo  minus  tertiam, 
in  qua  ficiunc  demonitrationem  Geometri- 
cam  &  computanc  rem  numeris.  Deinde 
non  animaduertuntquod  in  iecunda,  figura 
atlument  quinque  iineas  ,  cum  in  prima 
tantum  afiumplillent  quatuor.Peius  omnibus 
eftquod  demonltracio  haeccum  de  trafuerfis 
ad  magis  traluerlasjineas  fic,non  eft  ad  pro- 
politum"Anftotelis;qui  in  duabus  primis  ra- 
cionibus  tranfuerfas  comparauic  his ,  quae  a 
latere  ad  latus  5c  a  capite  ad  caput  dcducun- 
tur,  ita  vbi  trifariam  decepti  funt,ibi  maxi- 
ine  glonantur.  Miferum  nunc  philofo- 
phandi  gcnus  :  voluntque  fupercilium  elle 
loco  do£hinas.  Smt  igicur  lineae  du&ae  vt 
vides ,  dico  cmnes  pariter  acceptas  in  prima 
figura ,  efle  longiores  omnibus  paiiter  ac- 
ceptis  in  fecunda  figura  ,  quod  intendit  .de- 
"  rnonftrare  Ariftoteles.  Oftenfo  ergo  de 
duabus,  idem  fuppoiito  numero  aequali  de 
omnibus  conftaC  Demonftandum  eft  eigo 
a  b  &  g  q  maiores  eflfe  «£  &  £/3 ,  nam  «>  6c 
funt  aequales  &       6c  '(,$  ex  fuppofito, 
quare  xquales  funt  poteftace  qua- 

drato ,  «tjS  igitur  amba;  iuncTae  lineas  me- 


""  diae  inter  duplum  «#  &c  ipfam  aj3,  quadratum 
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lauit  fpatij  quantum  e  d  &  «quati  velocita- 
te  ,  ciim  tamen  fcorfum  fit  propoctio  fpatii 


enim  a(  Sc      coniunttarum  eft  'duplum 
Pcri7.fcxti  quadratis  vniufcuiufque   earum  pariter 
Elcm.        acceptis  i  veiuc  Sc  quadratum  medias 
incer  duplum  «£  Sc  ipiam  a$ ,  ad  quadraturri 
Per4lfccuti-  coniun£t£eex  ab  Sc  ac  eft  aequale  duplo 
diElcm.      quadraci  a  b  cum  quadrato  ac  ,  igitur 
fuperat  duplum  qUadrati  «j3  in  quadrato 
,      ac,  fedquod  poteft •  duplum  quadrati  «|2 
eft  aggregatum  <  &  g3  ,  lgitur  a  b  &  ad 
Peieaniem-  mnc  longiores  iun&ae  a(  &     quia  poilunt 
eo  plus  quantum  eft  quadratum  a  c. 

Propofoio  centefima  nonagefima 
fexta. 

S\  duo  civculi  tuper  eodem  centro  eodem 
motu  tranferuntur ,  arquale  fpatium  fupe- 
rant. 

CtiA  Sint  duo  circuli  a  b,c  dfuper  eodem  cen- 

tro  e  qui  tranferantur  fuper  axe  perfpatium 
c  g  dum  refoluitut  c  d ,  tum  ergo  a  erit  in  f, 
quia  c  d  contingit  planum  c  g  ,  igitur  e  c  eft 
ad  perpendiculumc  g,ergo  pundtum  a  eft  in 
a  f  aequalis  c  g,  igitur  ab  circulus  fblum  re- 
ublutus  eft  femel  ,  8c  tantum  perambu- 
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ad  fpatium  vt  circuli  ad  circulum.  Hdec 

eft  fubtiliffimaquxftionum  propofitarum  a  ^ 

b  Ariftotele  in  mechanicis  ,  quam  fic  qui-  ^a  '  •»* 

dam  foluunt.  Supponunt  dno  :  primum 

ii  quid  ad  aliquo  mouetur  nihil  conferens 

ad  illum  motum  ,  ex  fe  ipfo  per  tantum 

mouebitur  fpntium ,  per  quantum  ab  illo 

motore  mouebitur:  Secundum  eadem  po» 

tentia  in  eodem  tempore   diuerfo  modo 

duomobilia  mouebit  «equalia  v  cum  vnurti 


motui atfentietur  aliud  non,quod  fi  ha:c 
mobilia  leiunctafmflcnt  >  quod  aptitudinem 
haberet  feiundtum  velocius  moueretur,' 
quam  dum  coniun£tum  eft.  Cum  ergb 
inquiunt  circulus  c  d  moueacut  ab  a  b  cir- 
culo  ,  nec  conferat  quicque  ad  rootum,' 
ideo  tantum  tranhbit  fpatium  c  d  quanturrt 
a  b  per  primum  fuppofitum.  Sed  quoniarar 
propofito  circuloalia  non  circa  idem  cen- 
trum  ,  vcpoce  k  l  reuoluecur  6c  peruemec 
ad  h  ex  domonftracis.  Refpondetur  ad  hocs 
quod  idem  eft  ,  quia  vnus  circulus  tan- 
tum  per  fe  mouetnr  ciica  centrum  ,  reliqui 
©mnesnon  per  ie  circa  centrum  >  fed  ab 
alio  circulo  primo  mouentux ;  ideo  nihil  re- 
fertfeu  fint  circa  idem  centrum  feu  circa 
aliud  ,  hoc  enim  fortuitum  eft.  Ideo 
ad  argumentum  refpondent  cauillofam 
eiTe  hanc  difputationem  3  curh  iupponat 
idem  ambobus  circuiis  per  fe  centrum 
efle.  Sed  non  eft  per  fe  ,  Vefijim  per 
accidens.  Actamen  demiror  de  huiufmodi 
folutione.  Primnm  quod  ipfemet.  Arifto- 
teles  de  hoc  nos  docuit  in  primo  Pofterio- 
ium  dicens.  Non  eft  igitur  ex  vno  ih  aliud 
genus  tranfcenjdentero  demonftrare  ,  vt 
Geometricum  Arithmetica.  Et  Auerroes 
in  Commento  magno  inquit  ,  ea  verba 
exponens  Fieri  non  poteft,vt  demonftratio 
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ttansferaturde  arte  in  auein.  Et  ibidem 
docet  ,  quod  neque  vc  amba?  praemilis 
11  nt  communes,  neque  etiammaior  tantum, 
iicuc  exponebat  Alpharabices»  Verumdicic 
lolum  iieet  in  arnbus  ,  quce  funt  tn  com- 
patacionc  generis  ad  ipeeiem,  vt  fit  conclu- 
iio  veluti  phyfica  maior  propoficio,in  fubie- 
&a  feiencia  veluti  medicina,  Vnde  conciudic 
Philofophus.  Propcer  hoc  Geometria:  non 
licec  demonftrare  quod  contrariorum  vna 
eft  fcientia:  fed  neque  quod  duo  cubi  cubu^ 
nequealij  fcienti»  quod  altenus  :  nifi  in  his 
quancainterfe  habent  vt  altera  fub  altera 
fit,veluci  perfpe&iua  ad  Geomecrica,&  har- 
monica  ad  Arichmeticam.  Ec  poft  docet 
quod  etiam  non  hcet  demonftrarc  ex  com- 
munibus:hxc  igitur  ratio  eft  ex  alienis  gene- 
re  acque  communibus.  Quid  ,  quod  nonfo- 
luic  dihScultatem  qua:  machematica  tota  eft 
&  mnicitur  manifeftis  principiis.  Debuit 
enim  oftendere  quomodo  tardius  moueatur 
circulus  maior  ipfominore  hoc  enimeft  ne- 
ceffe  fi  eodem  tempore  debent  aequalia  fpa- 
tia  pertranfire.  Accipiamus  ergo  quod  ma- 
nifeftum  eft.fcilicet  vedtionem  eiie  hanc  in 
qua  e  centrum  perpecuo  per  aequidiftantem 
lineatn  fertur  in  m  ,  nullum  autem  circulum 
progreiliis  centri  eiTe  caufam  ,  nifi  vt  rota 
mouet  currum  &  currus  axem  ,  reuolutio 
ergo  nota:  efficit  vt  fpacium  c  g  pertranfeat 
nota,&  ideo  motns  llle  citculans  non  eft,quia 
circularis  motus  hc  manente  centro,  fed  eli 
circulus  progredrens  vel  vt  &  pun&um  e:ac 
tn  circulo  ,  hoc  eft  difcrimen  quod  pun&a, 
variantur  centrum  autem  non.  Dico  ergo 
vt  mclius  intelligas  qu6d  talis  motus  eft  ve- 
iut  famnlorum  fabrorum  qui  rotam  circun* 
ducant  domum  impellentes ,  talis  enim  mo- 
tus ,  eft  rectus  ,  &  eft  impulfionis  non  au- 
tem  circularis.  Et  ideo  omnia  punfta  sequa- 
liter  mpuentur  ,  &  per  a-quale  fpatium, 
accidit  autem  vt  hic  motus  fiat  circunuer- 
tendo  ,  ficut  etiam  fi  traheretur  fun£.  Ec 
fi  quis  obiiciat  quod  hxc  refponfio  eft 
eadem  cum  illa  qua:  tribuitur  Ariftoceli, 
dico  quodnon  ,  quia  in  illa  fupponuntur 
duofalla  ,  vnum  quod  principium  motus 
aliquatldo  fit  in  c  d  ,  aliquando  in  a  b,quod 
pio  fecunda  parte  falfum  cft  :  nam  nun- 
quam  principium  poteft  eife  in  a  b ,  nam  fi 
intelligamus  de  modo  motus  ,  non  moue- 
turnecabnec  cd  motu  cicculari  ,  quo- 
niam  (  vt  dixi )  motus  eft  vedtio  ,  feu  tia- 
clio  ,  non  circularis.  Sin  autem  d'e  caufa 
motus  rotar  illa  eft  in  circulo  femper  ma- 
ximo  ,  fcilicet  c  d  &  non  a  b.  Et  caufa 
erroris  horum  fuit  duplex  :  cum  enim  fci- 
rent  hanc  rationem  ,  dubitarunt  an  circulus 
c  d  motus  eiTet  potius  caufa  motus  circuli 
a  b  ,  an  contra  ,  ideo  protulerunc  ambos, 
ficut  illi  quibus  fublata  eft  res  aliqua  ,  vt 
non  errent,dicunthic  ,  vel  hic  fubripuit 
rem  meam.  Secunda  fuit ,  quia  nefciuerunt 
diftinguere  inter  motum  per  circulum  Sc 
motum  circularem ,  cum  fitmagnum  diicri- 
men:motus  enim  rotas  eft  per  rirculum,quia 
per  circumferentiam  eius ,  qua:  eft  circulus, 
nonautemcircnlaris.  Etfi  fuperius  appella- 
uerim  circularem ,  cum  diftihxi  in  tripliceni 
motum  fphacra?circumuolutionem,tunc  non. 
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curaui  de  veibis ,  quia  verba  tum  non  erant 

caula  enoris. 

Ex  hoc  patet  vnnm  ,  quod  eft  difficilius,  Com. 
fcilicet  quia  certum  eft,  quod  tam  c  d  quam 
a  b  mouencur  fuper  re£tas  ,  £k  ita  vt  un- 
gula  punita  c  d  tangant  fingula  pun&a 
cg,  6c  a  b  fingula  pun&a  af  1  6:  tamen 
c  d  circumferentia  ,  aut  non  eft  aequalis 
tct\x  c  g  ,  aut  circumferentia  a  c  non  eft 
sequalis  reclaj  a  f  3  aliter  fi  ambxciicumfe- 
renua;  ambabus  redtis  eilent  squales ,  cum 
redtje  fint  atquales  ,  vt  demonftratum  eft 
eHentcircumferentiaT  etiamab  &  cd,sequa- 
les  maior  minori  ,  quod  eft  impoflibile» 
Non  er<ro  valet  argumentum  ,  ifte  circu- 
lus  circumfertur  fuper  rettam  aliqua ,  ita  vt 
cum  redit  ad  idem  pundum  redtam  peram- 
bulauit  ad  vnguem  ,  ergo  illius  peripherisi 
eft  aequalis  illi  re£ta;. ' 

Meliusergo  fuiftet  huius  reddere  ratio-  Com. 
nem  ,  in  quo  eft  tota  difficiiltas ,  nam  illa 
(  vt  dixi  )  de  motu  circulari  nulla  eft  ,  (1  quis 
tam  penitus  introfpiciat.  Sit  igitur  vt  rots 
axisc,  tranfeat  in  f  ,  &  quia  e  a  &  fg 
xquales  funt  a  centro«ad  circumferentiam,, 
&  a  g  jequidiftans  b  c  ,  erit  per  demonftrata 
pundnm  g  in  linea-  f  h  ,  &  ponamus  quod 
pundtum  fueritm  ,  quod  tranflatum , 
&  retro  reuolutum  peruenerit  ad  h  ,  & 
fecet  e  m  a  b  circulum  in  n  ,  dico  quod 
n  eft  pundtum  g  ,  in  quod  etiam  eft  animad- 
uertendum  de  ftupore  horum  lcribentium, 
nec  aduertentium  quod  pnnc^a  circulorum 
a  b  &  c  d  retrocedunt,veifus  a  &  c  ,  5c  non 
verfusock  p  ,  &  hoc,eft  quod  decipitillos. 
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QLiia  ergo  m  eft  h  &  e  f ,  igitur  cum  n  fic 
in  lineae  m,  erit  in  linea  fh  ,  fedneft 
etiam  in  circulo  a  b  /igitur  cum  nqllum  fic 
punclum  aliud  in  linea  fh  ,  &  circulogq, 
quam  g  eft  n  communis  fettio ,  igitur  n 
peruenit  in  g.  Vides  ergo  quod  m  retro- 
ceflit  per  angulum  m  g  h ,  autem  anteceffit 
per  angulum  n  g  f ,  qui  eft  arqualis  angulo 
m  g  h,  Ex  quo  liquet  caufa  di&orum  ,  & 
quod  non  intellcxerunt  quxftionis  fun- 
damentum  cum  ferantur   fingula  punda 
in  vna  reuolutione  jequaliter  cum  centro 
motu  redo  ?  &  motu  circtimuolutionis 
funt  immobilia,quia  tantum  retroceduntin 
vna  medietate,quantum  procedunt  in  alia. 

Profojitio  centefima  nonagtfma,  feptima. 

Cur  lances  ad  locum  fuum  fufpenfi  re- 
deant  '"mpendentes  non,demonftrare. 

AMs 
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Alias  cum  videicm  apud  Ariftotelem  & 
eius  expofitores  hocproblema  non  lum  au- 
lus  ,  quia  ex  proprrifrnon  mihi  cccuvtebac 
demonftratio,vauonem  reddere,at  confedta 
diale&ica  ftatimapparuit  modus.  iir,  ergo 
libra  ab  appenfa  extrutina  c  d  ,  &  ht  per 


pondus  edud?  loco  e  f,&  fublato  reuertitur 
ai  locum  priorcm  :  Et  rurfus  eadem  fi  im- 
mineac  g  d  fuliencaculo  non  mouecur :  igi- 
tur  palam  eft  quod  in  crutina  d  e  grauioc 
ett  quam  d  f  inliftens  gd  ,  non  eft  adeo 
grauis ,  aut  omnino  non  grauior.  Neque 
poteft  id  accidere  quod  in  pnmo  caiu  angu- 
ius  ed  c  acutus ,  fic  in  fecundo  obtulus, 
nam  11  ob  anguluni  e  d  c  acutum  defcendic 
in  pcimo  calii  e,in  fecundo  cafu  defcendecf, 
quia  pancer  f  d  g  acutus  eft  ,  Sc  aequalis 
e  d  C  »■  luc  aucem  nori  contingit.   Mm  ne 
,        dicam  ftultitia  an  audacia  eorum  ,  qui  nihil 
intelligentes  aufi  funr.  ,  hxc  pertradtare, 
fpetanies  in  tot  laeculis  nulium  futurum,qui 
iguoranciam  iuam  Sc  impoitura  depraehen- 
dat,  dicunt  enim  quod  in  primo  cafu  pro- 
'  ducta  quadam  recU  ad  perpendiculum 
que  iit  h  K  maiorem  reddi  d  e  quam  d  f,ne- 
que  quomodo  id  fiat   oftendunt  ,  &  fi 
(  vc  dixi  )  maior  lit  quam  d  f  iri  primo  calu 
maior  d  f  qua  d  e  in  fecunuo  calu-.eigo  fi  in 
primo  cafu  d  c  defcendic,mLecuadQ  defcen- 
dec  roagis  d  f,ac  hoc  non  accidit  fed  ftat. 
Oportec  lgicur  hoc  elle  principium  ex  Dia- 
le£ttca,quod  oftendac  e  gramorem  eife  f  in 
primo  cafu,  in  lecundo  non  eife  grauiorem, 
aut  leuiorem,vt  neque  ad  angulum  refuge- 
re  poifimus.   Evgo  fupponere  oportetquae  ■ 
manifefta  funt,e  elie  gvauiorem  kaiiter  emm 
non  defcenderetmon  prohiberi  auce  in  pri- 
mo  cafu  motum  prohiberi  in  iecundo  aliter 
vel  gratiioi  fieret  f,vel  manerec  eadem  gra- 
uitas:  fiquidem  manet  gvauitas,nec  impedi- 
retur  deicendere  c  in  fecundocafu,vt  in  pri- 
mo.at  non  dcfcendit.  Si  grauicas  mutaretur, 
,  •         igitur  fdefcendetet  lecundo  cafu  magis  qua 
111  primo.   Quod  fi  dicas  non  tanco  fieri 
graujotern  ,  igitur  f  magis  deprelfa  def- 
cendec  faltem  ,  ac  nunquam  delcendit, 
igir.uv  grauior  eft  fempec  e  quam  f  ,  fed 
in  fecnndo  ctfu  impeditur  niotus  non  in 
ptimo.   Cauia  graujtatis  eft  ,  quoniam 
d  eft  centvum  gvauitaus  ,  quia  medium, 
igitnrcUm  t  &  dconfpireutcontra  fjnecefte 
fropof.4  s .  e{\  p  t^erCcp  leve  per  fupetius  demonftrata, 
ieiture  defcendet  in  pnmo  cafu  ,  quia  gra- 
uius  eft  vt  docui  nec  impeditnm.  At  in  fe- 
*cundo  cafu  e  Sc  d  func  grauiora ,  fed  d  eft 
impedimentum,quia  non  habec  motum,nifi 
occultum  infidet  cnim  g  d  ,  igitur  tanttfm 
pondcrat  e  quam  f,ergd  prorfus  non  moue- 


buntur,facit  8c  ad  hoc  qnod  quaeuis  latitu- 
do  d,fuftentaculi  prohibet  motum,at  deefie 
vix  poteft.  Vides  ergo  illos  nugas  palam 
agere.  Primum  deeit  illis  dialettica,  dein- 
de  ingenium  acre  ,  deinde  quod  maiOJi 
eft  ,  voluntconfeftim  tranfire  ex  principiis 
ad  remota  cheoremata  ,  quod  rieri  non 
poteft. 

Propojitio  centefima  nondgefima  oclaua. 

Cut  folidum  quod  cubus  vocacur  »  pyr? - 
mide  ltabilius  fit,oftendere. 

LEM  MA  PRIMVM. 

Si  intva  circulum  triangulus  jequi- 
laterus  deicnbatur  ,  Sc  ab  vno  angulo- 
rum  percentrum  redta  ducatur  ,  angulum 
per  a:qualia  diuidet,&  trianguli  latus,  &c  ad 
angulos  re6tos  ei  infiftet ,  ipfa  vero  quae  ex 
centro  peraequalia  vicilTim  a  trianguh  latere 
diuidetur. 

Sic  a  b  c  a?quilacems  circulo  infcriptus, 


Vet  8  ptlmt 
Elcrn. 
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i\  Elern, 
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cuius  centvum  d  ,  ducatuvque  adefreclca 
per  centrum  *  &  ducanturd  b  5c  d  c,ent- 
que  ex  hoc  tviangutus  a  b  d  a?quilateius 
trianguioa  c  d.quare  angulns  b  a  d  «quahs 
c  a  d,*gicur  aicus  b  e  a;qualis  c  e,  igitut  ar- 
cus  b  e  eft  fexta  pars  circuli,quare  b  e  retta 
latusexligoni,qit2re  b  e  erit  squalis  d  e,igi- 
tclt  cum  anguli  a  d  f  fint  vtrinque  reiti,eric 
d  f  aequalis  f  e,itaque  f  d  ,  tertia  pars  fa  &£ 
f  b  dimidium  a  b  quia  b  c. 

LEMMA  SECVNDVM. 


Quadratumlateris  trianguli  teqmhteri  k 
habet  ad  lllius  fupetficiem  ,  vc  latus  eius  ad 
mediam  Iineam  inter  latus  dodiacis,  &c  qua- 
drantis  proportione  duplica^a. 

Q^iadratum  a  b  eft  xquale  quadratis  a  f,  C°m*  ^ 
fb,&  quadruplum  quadrato  b  f  i  igitur  ^ltnf*  * 
quadratum    a  f  eft  dodrans  quadrati  ab.  per  f<  feltj 
Quod  veio  fit  ex  a  f  in  f  b  eft  medium  pro-  ilem. 
portione  inter  quadrata  a  f,f  b,re£tangulum  fereandern. 
igitutex  a  f  in  f  b  eft  cx  Lueribus  dodrancis  ^nui 
af ,  6c  quadrantis  bf  quadrati  a  b  ,  quare  per,7<&10< 
cummediseinteraf&f baequale faciatqua-  fexU  Elem. 
dratum  reclianguloa  f  in  f  b  ,  erit  propbrtio  r:er  41  primi 
quadrati  a  b  ad  quadratum  medise  inter  a  f4 
f  b  ,  vc  lateris  tnanguli  ad  mediam  intec 
latera  dodrantis,&  quadrantis  quadrati  late^ 
terisipfius  duplicata  ;  redtangulum  autcra 
a  f  in  f  b  eft  xquale  triangmo  a  b  c  ,  lgittv: 
C  C  c  ptopoj; 
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Propofitio  199; 


proportio  quadrati  a  b  ad  triangulum 
a  b  eft  velut  lateris  a  b  ad  mediam 
inter  latera  dodrantis  Sc  quadrantis  dii- 

plicata. 

LEMMA  TERTI  VM,  " 

Propofitio  quadrati  cubi  fphaeise  inclufi 
ad  triangulmn  pytamidis  eidem  fphxra?  in- 
clufa?,eft  velut  lateris  pyramidisieu  tranguli 
eiusad  cachetum  luum. 

Proponatur  enim  fphaera»  diameter  g3  & 
latus  pyramidis  b  a ,  &  latus  cubi  b  h  ,  qua? 
tlecimi  tenij  corporailli  fphcera;  includunturugitur  g  erit 
£lem,        poteftate  fexquiakera  ad  a  b ,  &  cripla  ad  b 
1  {.'  h,igitur  b  a  eft  poteftate"  dupla  ad  b  h,  quod 
igkur  fit  ex  b  a  in  dimidium  fuum,eft  aequale 
quadrato  b  h,igit-ur  b  h  eft  media  inter  b  a 
&  d  f  j  b  f  eijim  eft  dimidium  b  a,vt  proba- 
tum  eft.  Quadratum  igitur  a  b  fe  habet  ad 
triaugqlum  a  b  c,vc  a  b  ad  mediam  inter  a  { 
&  f  b  duphcata.-Quadratum  quoque  abfe 
habet  ad  quadratum  h  b,vt  a  b  ad  mediam 
mter  a  b  !k  b  f ,  duplicata  igitur  proportio 
q"Uadrati  b  h.ad  triangulum  a  b  c  ,  eft  velut 
lateris  a  b  ad  cathetum  a  £. 
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LEMMA  QJARTVM. 

Propoicio  lateris  pyramidisadaxemillius 
eft  poteftate  fexquialtera. 

Incelligatur  bafis  pyramidis  triangulus 
a  bc,&:  conus  pyramidis  K,&  quas  per  cen- 
trum  fphsra:  tranfit  ex  cono  K  d ,  cumque 
K  d  a  angulus  redus  fit ,  erit  quadratis  K  a 
Lemmate  1-  £<-]uale  quadratis  K  d ,  d  a  >  at  d  a  eft  dupla 
df  ,  vt  probatum  eft  ,  igitur  peteftate 
fexquitercia  fb  ,  KaVerb  eft  quadrupla 
poteftace  fb,quia  fb  eft  dimidium  K  a, 
igicur  K  a  eft  cripla  poteftate  a  d  ,  igitur  K  a 
poteftate  fexquialtera  K  d  ,  quod  erat  de- 
monftrandum, 

Ex  hoc  patec  quod  proportio  axis  pyra- 
midis  ad  latus  cubi  eadem  tphscra  circum- 
icriptorum  eft  poteftate  iexquitertia. 

Quia  enim  K  a  eft  poteftate  dupla  ad 
b  h,Sc  fefquialtera  potettate  ad  K  d,necelfe 
eft  vt  K  d  fit  fexquitercia  poteftate  ad  b  h. 

LEMMA  Q^VINTVM. 

Prifma  altitudinem  habens  pyramidis  Sc 
triangulum  eiufdem  bafis  /aequale  eft  cubo 
cidem  fphsras  infcripto. 

Cum  enim  proportio  quadrati  b  h  ad 
triangulum  a  b  e  fir  velut  ab  ad  af,ab 
J>crj.!emmaaiKern  ati  a  f  flt  fezCuiitertia  poteftace  ex 

Lemmatei.  ^emon^ratis  *  eric  quadratum  bh  ad 
triangulum  a  b  c  fexquirertium  poteftate: 
at  cubi  b  h  altitudo  eft  ipfa  b  h  ,  prif- 
matis autem  a b c  altitudo  eft  Kd  ,  Kd 
aiitem potentia  fexquitertia  adbh,igitur 
prima  a  b  c  eft  asquale  cubo  b*  h  ,  quod  fuit 
propofitum. 

Cem,  Ex  hoc  fequitur  ,  quod  cum  prifma 

PerConr..        triplum  fuae  pyramidi  ,  vt  ab  Eucli- 

Per$4.viide.  betur  *  ^Uoc*  CUDUS  e"  triplus  py- 
cimiEleaj.  ramidi  ,  quam  eadem  fphajra  circum- 
Ex  7.<luo<k  fcribit. 

%qL  Blem"    NunC  venio  ac*  demonftrationem  propo- 


Com 


fitionis  ,  &  dico  quod  corpus*difEcile  cft  ad 
motum,vel  ob  magnitudinem  bafis,cui  infi- 
det ,  vel  ob  pondus ,  vel  ob  formam  :  nam 
corpusquod  forma  eft  coutrada ,  dimcilc 
mouecnr ,  vt  py ranits ,  contra3  quod  promi- 
net  a  lateribus  ,  facile  reuoluitur ,  vt  coi> 
pus  duodecim  bafium  pt.  i  f  onarum ,  Sc  ■ 
Viginti  triangularum  :  ergo  cubt  iedes  cft 
maior  quam  iua  pyramis^  ite.  pondus  triplo 
maius ,  &c  etiam  non  prominet  cubus, 
ideo  pro  re  ftabili  pofitum  eft  corpus 
eiufmodi.  Eo  quod  ob  grauitatem  etiam, 
vt  dixi  ,  fic  ftabilius  pyramide'  eiufdem 
(fhxix.  Quod  fi  etiam  alfumeres  pyrami- 
dem ,  cuius  bafis  effet  aqualis  quadrato 
cubi  ,  ipfa  fe  haberet  ad  pyramidem 
fphsiac  in  grauitate ,  velut  latus  CpangjjIL 
ad  funm  cathecum  ,  &c  ideo  propoicio 
ponderiscnbi  ad  pyramidem  «flet ,  velut 
tredecim  ad  quinque  ferme  :  ergo  ra.  .■ 
fione  ponderis  eflet  longe  ftabilior  cu« 
bus  ipfa  pyramide.  At  in  aliis  corporibus, 
quse  racionalia  vocantur  ,  non  eft  tanta 
proporcio  ponderis ,  &  bafis  eft  minor  & 
forma  prominet. 

Propofitio  centefima  nonagejima  nona. 

Rationem  remorum  nauim  irapejlentium 
inuenire, 

Sit  a  rerai  extremam,quod  manu  appce-  Com>  , 
henditur,  b  fcalmus  cui  reraus  infidec :  c  ex- 
tremum  aliudlatiusremi,  quod  vocanc  pal- 
mam,transferati!r  nixu  manus,&  motu  cov- 
poris  a  in  d,vt  c  peruemat  in  e ,  funt  emm  Ferif.pi 
«quales  ab>db,bc,be  etiam  &  angu-  miElaa. 
li  a  d  b  contrapotiti  ,  quare  trianguli 
a  b  d  &  c  b  e  fimiles  ,  lgitur  piimum 
quanto  maior  propohtio  c  b  ad  b  a ,  tantc 
maior  proportio  c  ad  a  d  ,  &  ita  ex  aiquali 
motu  longius  tranferetur  reraus,  feu  paima. 
Sccundum,cum  motus  ad  fiat  nixu  brachio- 
rum  &  corporis  ,  quanto  magis  trans- 
fertur  corpus  eo  minus  opus  erit  brachio- 


Per  ifcti 
Elcm, 


rum  nixu ,  &  ita  minus  laborabunt.  Et  quo 
niinus  laborabunc  brachia,plus  corpus  labo-  ro?' 
rabit.  Et  ideo,vt  declaratum  eft  fupra  ,  mi- 
nor  labor  erit  cum  a^qualiter  ambo  labora- 
bunt.  Tertium  quo  minor  eric  propor- 
tio  c  b  ad  b  a »  eo  mains  fpatium  pertian- 
fibit  remex ,  qui  mouet  ex  a  in  d ,  fed  tan- 
to  faciiius  mouebit ,  quialabor  motus  bc 
minuetur ,  vtfupra  vifum  eft  per  longitu-  j,r0pflf.  |j 
dinem  a  b  &  d  b  ,  vt  fupii  demonftraui- 
mus.  Quartum  ,  ciim  remus  tranfieric 
qubddam  fpatium  iuxta  robur,puta  ex  c  in 
e ,  neceife  eft  vt  eleuetur  fuf^ia  aquam,tum 

quia 


Propofitio  200.&201.  579 


Com. 


qui  impediretmotum  pr©greffusnauis,tum 
vt  transferatur  ante  :  aliter  fi  transferretuc 
antelub  aqua  difticiliusmulto  ,  quam  per 
acrem  transferretut*  Sc  retroageret  tantun- 
dem  nauim,quantum  antea  retroaftam  im- 
pulit.  His  per  fe  noris  dico  ,  quod  translato 
remo  ex  c  in  e.necelle  ett  nauim  contra  ti  as- 
ferri  ex  f  in  g:nam  quia  impedimcntum  ex 
aqua  tranfitur  c  in  c  ,  maius  cft  quam  n.uns 
fuper  aquam  ,&  remus  debet  transferri  ex  a 
in  d,&  non  poteft  transferri  nifi  vel  ftante 
naui,&  ttanftato  c  in  e,yel  ftante  a  b  c  remo, 
&  craflata  naoi:&  tunc  necelle  eft,vt e  p.to- 
grediatut  ad  h,ita  deflccabit  aquam  c  h,ergo 
difficultas  manet  eadem  fcrme,ex  his  Bt  mo- 
tus  compofitus ,  vt  palma  non  redeat  vfque 
ade,fed  maneat  remus  minus  inclinatus,  &c 
quafi  ad  perpendxulum  in  h.   Et  manife-  ' 
ftum  eft,quod  ent  motus  compohtns  ex  re- 
troceftu  remi  &  proceftu  nauis.  Qui  etiam 
remiges  circa  medium  funt ,  minus  labora- 
rent,(iremus  aequaliter  promineret  extia 
fcnlmum,fed  magis  laborant,quia  proportio 
eft  eade,&  a  b  eft  longior,&  craflior  remus, 
vt  minus  fte&atur  ob  longicudinem^alitsr  fi 
eflet  aEqualis  craffitudinis,  &  multo  longior 
flecteretur  aut  frangeretur,  ideo  robuftiores 
remirres  ponuntur  in  medio  triremis.  Iuua- 
tur  praterea  motusnauis  prorfum  ex  percul- 
fione  remi  ,  6c  impetu  iam  aqutfito  cum 
nixu  remi  in   aducifum  fuperueniente. 
Rurfus  cum  nauis   nansferatur  eodem 
tempore  ante  quo  a  ptogreditur  ad  d, 
manifeftum  eft  quod  magna  pars  eft  ex 
vnotu  nauis.non  nixucorporisauc"vinum:& 
ita  quod  celenus  mouetur  ex  c  in  h  ,  ab 
initio  dum  nauis   quieicit  ,  aut  tardius 
mo  jetur ,  tardius  autem  dum  nauis  progre- 
•ditur. 

Propofitio  ducemefima. 

Cur  temocum  paruus  fit  magnam  nauim 
agere  poffit :  &  cut  cum  varictas  fit  irj  pro- 
ra  ,  ipfe  conftituatur  in  puppi.  Et  cuni 
tranfuerfim  ab  aqua  prematur ,  recfa  nauim 
dirigat?  . 

Dixiquod  in  hipomochliopanu  varietas 
fit  in  motu:  igitur  a  leui  caufa  magnum  na- 
uigium  impeliituraut  variatur.Cum  enim  a 
transfertur  ad  b,fit  rninima  varietasin  e?igi- 
tur  a  parua  poterit  transfcrri,tum  vero  quod 
debuit  transferri  ad 
e  ,  transfertur  ad  d,  _ 
nam  motus  ipic:  ab  Ct  li 

aliacaufafit  ,  velut 
ventoautremis ,  ita 
non  eft  diflricultasnifi 
pioptev  motum  aquae 
fcilicetvttabulalcin» 
dat  illaro.  Ad  hoc  au. 
tem  contulit  illud 
quod   intra  nauim 

prominecvtvectisrationem  habeat,&ob  id 
facilius  verti. 

Similiter  varietas  in  puppi  exigna  eft 
caufa  tnagnae  varietatisin  prora,quod  autero 
poteft  fieti  paucioribus  &  faciliori  modo  id 
debet  fieri,hac  igitur  caufa  in  puppitemone 
eouftituere  oportet  feu  gubemaculum* 


Cum  autem  iropellatur  a  rtiari,neceffe  eft.* 
vtalatere  excipiat  aquam  itavt  tautu  pen- 
deatin  vnam  partem  ,  quantum  nauisin  ad- 
uerfam,nam  li  nauisnon  penderet,guberna- 
cui.umrecce  dirigeretur  :Vt  ergo  ex  duobus 
obliquis  vnum  recTum 
conftituitur,itaex  naui 
&  gubemaculo  ,  nam 
lint  a  b  &  c  b  &  im- 
pellatur  ad  d ,  impelle- 
tur  per  mcdiam  lineam 
b  e  &  non  per  a  b  ne- 
que  c  b,igitur  oportet 
temonem  pendere  ex 
aduerfo  inclinationis 
nauis.Eft  etiam  alia  ratio,quoniam  nauis  le- 
curior  redditur ,  nam  quemadmodum  quod 
in  medioeft,  facilius  iropellitur  tranfuerfinn 
quain  quod  pendet  in  contrarium  ,  ita  &  in 
gubernaculo.  Eft  U  ob  neceflitate  quomam 
motus  aqua^  plerumque  eft  U»  pavtem^velut 
&  ventus  ad  latus  eius  Ctus  lecUndum  quem 
moueri  debet  nauis.  Sicut  igitur  &  vela p 
malus  inclinantur,  vt  motumdueclum  efii- 
ciancquia  alioMirigitur  nauis  quam  qui  mo- 
uet  ventus,ita  de  temone  coparatione  aqux. 

Propofitio  ducentejirna  prima. 

Si  du*  linea;  fecantes  circuli  peripKerjam 
in  vnum  pun&um,ex  eacoeant,exteiiusne- 
cefie  eft  illas  penpheria  contetaefle  maiores, 

LEMMA  PRlMVM. 

Si  fueritproportio  pctmi  ad  fecundum  ma- 
ior  quam  tertij  ad  quartum  erit  primi  ad  ter- 
tium  maior  quam  fecundi  ad  quaitum. 

Qiiamms  hoc  demonftretur  a  Campano, 
guia  camen  facile  eft  hic  adiicictur.Sit  igvtuc 
rrtaioc  a  ad  b  quam  c  ad  d, 
dico  maiorem  elVe  a  ad  c    a         c  | 
quam  b  ad  d  ,  quia  enim       ;  .  ^ 

maior  eft.  aad  b  qda  c  ad  d.  Jb^  1 
hat  e  ad  b  vc  c  ad  e  eritque  ! 
erninusquain  ajeigitur  ad  .  ; 

c  vt  b  ad  d  fed  maior  a  ad  c  quam  e  ad  e  tgi- 
tur  maior  a  ad  c  quam  b  ad  d^ 

LEMMA  S-ECVNDVM. 

Si  fuerint  quatuor  quantitates  ,  quarum 
exce/ujs  primx  fupra  fecundam  ,  fit  minor 
a  d 
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ti  Elcm. 
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excelTu  tertine  fupra  quartam  ,  fitque  prima 
non  minortertia,erit  proportio  ptimaead  fe- 
cundam  minor  quamterti?E  ad  quanam. 

Sic  excetlus  a  fupra  b  c  ,  g  b  minor 
exceftu  d  fupra  e  f  qui  (ithe  ,  dico  quod 
proportio  aad  b  c  eft  minor  proportione  d 
ad  e  f.  quia  enim  a  eft  maior  d  ,  dc  b  g 
minor  h  e  ,  erit  maior  proportio  a  ad 
bgquamd  adhe  ,  igitur  fiat  a  ad  g  K 
vt  d  da  h  e  ,  erit  ergo  g  K  maior  g  b  ,quare 
K  e  minor  b  c  ex  comuni  animi  setentia.efl: 
autem  a  ad  K  c  vt  d  ad  e  f ,  minor  auteni  a 
ad  c  b  quam  ad  K  c  ,  igitur  minor  a  ad  b  c 
quam  d  ad  e  £ 

GCc  i  Si 
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Propofitio  20 1 . 


Cbffl. 


Cor.i. 


Com. 


Si  intra  circulum  a?quicurium  ,  &  fuper 
eandembafim  figara  arquilatera  xquian- 
gnla  conftituatur  ,  erunt  omnia  illius  latera 
pariter  accepta  minora  duobus  trianguli  la- 
terifcms. 

Sit  vt  proponitur  ,  &  producantur  b  d  & 


&  a  c.Et  ducamcontiugente  &habebo  tu- 
pezium  h  b,c  K.  Quare  fi  peripheriacircuii 
b  c  eft  minor  d  b  &  d  c  pariter  acceptis,ha- 
beo  incentum  ,  fi  non  toties  diuidam  pen- 


c  e  qua;  concurrent  intra  triangulura  ,  quia 
anguli  d  b  c  &  e  c  b  fupponuncur  a?quales,& 
du&a  d  e  producantur  d  £&  e  g  1  quas  con- 
current  inrra  tnangulum  Kde  vt  propter 
eandem  caufam.igitur  ab&ac  funt  maio. 
res  k  b  &  K  cergo  maiores  k  d,d  b,  &  K  e, 
e  cquia  funt  ejedem.Dudtat  quoque  de  fimi- 
h  modo  K  d  &  d  cfunt  maiores  1  d  &  1  e, 
^grtur  I  f,f  d  &  1  g)g  e,igicur a  b  &  a  c maio- 
res  iunt  b  d,d  f,f  l,c  e,e  g,g  1  paricec  accep- 
fs.  Rurfus  da&A  f  g:  f  l  &  1  g  maiores  func 
m  f  &  m  g,igitur  ab&ac  funt  maiores 
ommbus  Iateribus  figurae  infcripta?. 
Ex  hoc  pacct  quod  lacera  polygonije  figurs 


asquilacera:  &  ajquiangulaeinfcripta:  portio- 
ni  circulifuntminoralatcribustrapezij  cir- 
cunfcripti  eidem  peripheria?. 
,  Sit  ergo  crapezium  a  g  h  b  circa  periphe- 
nam  a  b,&  in  ea  mfcripca  figura  polygonia 
aqnilacera  &  asquiangula  a  c,d  f  b.  Ecquia 
trapezium  eft  figura  cuius  oppofita  duo  la- 
tera  func  aequalia,  &  duo  anguli  fupra  bafim 
sequales/icemque  duo  in  fummitate  inuicem 
sequales.tanget  in  medio  peripheriam  quod 
patet  du&is  lineis  ex  centro  ad  extrema  tra- 
P«  4.  ptimi ,  pezij.  Et  ideo  etiam  punftum  modium  po!y- 

Elemc tett''  gTiae  3  quare  Cx  hoc  Iemra*te  duo  latera 
g  d  &  g  adedu&a  ad  asquicrurium  ,  erimt 
maioralateribus  poIygonia:,&  fimiliter  duo 
latera  h  d  maiora  lateribus  polygonia:  inclu- 
fcergo  larera  trapezi)  erunt  maiora  omnibus 
lateribus  polygoniae  inclufse. 

Ey  hoc  habecur  demonftratio  propofitio- 

T?er  t.  &  t    "is:fint  du:E  line£  a  b  &  a  c  qua;  compre- 

primi  Eiem,  hendanc  portionem  circuli  b  cdico  eas  efte 
maiores  b  c  protione,fi  enim  a  b  &  a  c  funt 

m  y.eiufde  arquales  diuifo  arcu  b  c  per  squalia  in  f,du- 
cam  contingente  h  f  K,finon  facianc  trian- 
gulum  asquicrurium  bc  d  fuper  bc&  cuius 
ambo  latera  pariter  accepta  fint  arqualiaa  b  - 


pherlam  per  aequalia  vt  fiat  figura  polygo- 
nia  iuper  b  c  asquilatera  &  aequiangula,  cuins 
differentia  a  peripheria  fit  minor  differencia 
d  b  &  d  c  a  trapezio  b  h,k  c ,  id  eft ,  tribiis 
eiuslatefibus,nam  cum  d  h  &  d  k  fint  maio=  .• 
res  h  k,conftatquod  d  b  &  d  e  funt  maiotes 
H&Kc&hx  igitur  fit  diflferentia  illah 
&  differentiaperipheria:  alineis  polygoni» 
minor  h-igitur cum  peripheria  fit  aequahs  aut 
maiordb&dc  ,  &  differentia  a  lateribus 
polygomae  minor  quam  d  b  &  d  ca  b  ,  h  b, 
h  k,k  cerit  minor  proportio  periphetias  ad  Pcno.  r:« 
Jacera  polygonije  quam  d  b  &  d  c  ad  tria  la-  mi-!*m- 
tera  crapez.j ,  qlUie  minor  proportio  peri-  ^JgJJ 
pheriae  ad  d  b  &  d  c  quam  lateiu  polygoniae  faCmai 
ad  cria  lacera  trapezij,  led.kcera  poiygonise  j.lcmm«;s, 
luncminora  cribus  lacenbuscrapezij,  lgitur 
peripheria  b  c  eft  minor  d  b  &  d  e  ,  quod 
erat  demonftrandum. 

SCHOLIVM. 

Hanc  propoficione  non  fcripfi  qu6d  effet 
magni  niomenti ,  fed  propcer  modum  pro- 
badi,  fi  enim  refpicis  ex  v  no  oppolico  fcilicet 
quod  peripheria  circuli  fit  maior  trianguli 
laceribus,ofiendo  demonftracione  non  ducen. 
tead  inconueniens ,  fed  fimplici  quod  ipfa 
peripheria  eft  minor  trianguii  lateribus ,  & 
hoc  nunquam  fuic  fadtum  a  b  aliquo  i  imo 
videtur  plane  impoflibile.  Et  eft  res  admiia- 
bilior  qua;  inuenta  fit  ab  oibe  condito/cilicet 
oftendere  atiquidex  fuo  oppoiito ,  demon- 
ftratione  non  ducente  ad  impoflibile  &  ita, 
vt  non  poffic  demonftrari  ea  demonftratione 
nifi  per  illud  fupofitum  quod  eftcontranum 
conclufioni,  velut  fi  quis  demonftraret  qcod 
Socrates  eftalbus  quia  eft  niger,&  nonpof- 
fet  demonftrare  aliter  ,  &  ideo  eft  longc 
maius  Chryfippeo  Syllogifmo. 

Ex  hoc  patet  quod  pajs  lineaf  exterioris 
quajtangit  circulu  intercerita  a  linea  ex  cetro  Gqi.i1 
longior  eft  peripheria,fimilitcr  intercepta. 
^  Sit  portio  circuii  a  e,&  linea  a  b  intercepta, 
■  a  Iinea  c  b  ex  centro,dico  a  b  efle  Jongiorcm  fom; 
a  e  ,  ducatur  b  e  asqualis 
ab,ad 

circumferentiam, 
quae  illi  obuiabit ,  ducan- 
turque  c  a,  c  e  eritque  an- 
gulusecb  arqualisac  b, 
igitur  arcus  a  d,jequalis  d 
c,qnare  a  d  eric  dimidium 
ae,&ab  dimidium  a  b, 
b  ejfada  enim  fuit  be  a?qualis  a  b,cum  ergo 
per  praifentem  dua:  linea:  a  b,b  e,  fint  maio- 

res 
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por  S.ptibi 
Elcrn. 
Jft  li.  (tr 
tij  £lcm. 


Propofitio  202.203. &204.1  581 


ftt  ae,igitur  percommunem  animi  fenten- 
tiam  a  b  maior  a  d. 

Propofitio  ducentefma fecunda. 


resfcytalis  e  f  g  h,  demonftrandu  eft  fcytata, 
quamuis  minoris  ambitus  magis  mouere 
quam  Lotam,cum  ergo  de  vna  demonftraue- 


Rationem  ftrepitus  oftendere. 
Coip.  Fit  ftrepitus  ob  mukitudinem  aciis  per- 

cutTi ,  velus  cum  tabuiis  percutimus:&  caui- 
tatum  caufa,vnde  ligna  &  tabuta:  leucs  ma* 
gis  ftrepunt,Sc  illud  Virgilij. 

.  Sonitumque  dedere  cauerne. 

>  Tum  ver6  ob  idtus  impetu,impetus  autem 
partimvelocitatis  caufa,partim  anguftic,  loci; 
Fulmen  edit  tonitruin  quo  dc  caua  nebula 
excipit  actem,&:  multu  impecuque  maximo 
dclacu,  obltrepunt  autem rnetalla  magis  qua 
lignaeoquodmagisobcontinuitatempartes 

moueantur.  Indtcio  eft,quod  intenta  vt  aes  & 
tenuia  maiorem  &  ftrepitum  edunt:  &  dum 
fonant  cremunt ,  aurum  autem  parum  ionat, 
quoniam  dentifljmnm  elt,&  minusintentum 
nrgentun-y,minus  denfurtl,  &  magis  intentu, 
quodaucem  tntentum  eft  totum  fimul  mo- 
uetur>&:  ob  id  fttidet :  lignum  autem  &*  ta- 
bula  fonat ,  non  quia  vt  metallum  percutiat 
aerem,fedquiain  eo  aer  percutitur.Qaflum 
autem  metalium  &  lignu  11011  adeo  fonant: 
metalium  quomam  non  mouec  aciem  ,  noti 
entm  mouecur.lignum  quonianon  mouetur, 
nec  in  eo  qui  eft  incluius  aer,ae'r  autem  faci- 
lc  mouetur,&  ob  idtn  ligno  cauo  ,  etiamfi 
craftumfttjftrepitus  magnus  editur.Ergo  etfi 
tenue  ftt  metallum,  quod  infixum  eft  tabu- 
lar,refonat  mulcunv.non  quia  moueatur ,  ted 
quoniamaecem  in  tabula  concutit.  Neque 
enim  tabula  per  fe  fola  ,  qus  etiam  nimis 
tunderetnr  fontim  cdere  magnu  poteft  quo- 
niara  cedit:Oportet  autem  non  cedere  quod 
tefonat3neque  metallum  fi  crairum,  fed  he- 
betem  fonum  etiam  tabulae  infixum  reddtt, 
quoniam  neqiie  moueri  poteft  infixum  & 
crafllim,nec  cauernofum  eft,&  tamc  excipit 
i6tum,ne  Ligniim  cefonec.Velox  autem  i£tus 
non-acutum  fonum  reddit  ,  &  fi  cum 
impctufit.-indicio  eft  tonitru  8c  machinae 
bellicx  ignea?,contra  angufta  fiftula  acutum 
fonum  reddit ,  etiam  rctnifle  inflata.  Igitur 
a'c'v  foni  caufa  eft  fecundum  motuni,vbi  ergo 
multus  aer  Sc  magnus  motus  ibi  fonus  mag- 
nus.  Multus  quidem  aut  in  cauernofo  cor- 
pore,qui  gvaaiflimum  edit  fonu  interclufus, 
vt  etiam  in  vocibus,aut  quia  a  magno  cor- 
pore  fttidulus  efn*citur,aut  inter  duo  corpo- 
•  ra,qui  grauitate  mcdius  eft.  Imperu  vero 
efticitur  intenfus  non  magnus,  nam  tonitru 
procul  audimus  non  iftum  quamuis  celerri- 
mum,acutum  vetd  ob  anguftiam  loci.  Atque 
hae  caufae  funt  fonorum. 

Propofitio  ducemefma  tertia. 

Cut  fcytalts  onera  portentur  facilius,  ex- 
plorare, 

Com  Deinivor  non  exa£tc  caufam  manttelhlu- 

piop.1.14.  mam  Ariflotelem  non  aflecutum  fuifle,aut 
pottus  ad  nos  corruptam  fcripturam  perue» 
nifte-.nam  qui  cxponunt  multo  minus  in- 
celligunt.  Sit  ergo  currus  humilis  fcytalis  in- 
cumbensabc.Diximus  autefupra  quid  eifet 
fcytala  &  currus  rotis,qua:  funtlonge  maio- 
Tom.IF. 


itmils,de  Gmnibus  etit  intelligendum.  Qtfta 
ergo  fcytala  k  1  m  habet  hypomochlion  in 
K  &  m,&  pondus  premit  in  1 ,  igitur  rota  ProP°  ,?  1 
verfatilis  mouebitur  tanto  faciltus  proceden- 
do,quanta  eft  longitudo  1  m  &  \  K,fed  & 
rotulaj  tllas  vertabunt  hypomochlion ,  quod 
eft  comparatione  K  &  m  collopum  ,  igituc 
facilius  multo  verfabttur  currus  a  fcycalis 
quam  votis.  Et  hoc  eft  quod  dixit  Philofo- 
phus.  In  vtrifque  enimhisreuoluitur  circu- 
lus  &  motus  impeilitur  ,  intelligit  mutuam 
commutationem  hypomochlij  cum  collopi- 
bus,nam  vt  trahatur  rotulas  quas  funt  hypo- 
mochlijloco,  collopes  terminacur  inmedio.- 
vt  aute  veitatur  axis,qui  &  hypomochlioti 
in  medio  collopum  initiu  ftnt  rotuls.Et  quo 
fequitur,quod  quanto  longiores  erunt  l  K 1 1 
&c  l  m,  tanto  facilius  mousbuntut  currusjaC 
quanto  humiHores,mod6  non  obruantur  in 
terra,quoniam  tardius  mouecurj»qua:  minoie 
habent  circuitum  ,  quas  autem  tardius  mo- 
uentur,  facilius  mouentur  ,  vtfupra  faspius 
demonftiaturn  eft:  Ob  has  ergo  duas  caufas 
pondera  facilius  feruntur  curribus  cum  fcy- 
talis  ,  quam  cum\otis  magnis  modo  terra, 
non  obruantur. 

Propojitio  ducentefma  quarta. 

Curpluribus  tvochleis  pondera  facilius 
eleuentur  oftendere. 

Di£tum  eft  fatis  de  hoc  tn  libris  de  Subti- 
licate,atnunc  quod  ad  demoftratione  atttnet 
eorum  fubiiciam.Quia  enim  fingulae  rotuiae 
difficulter  mouentur  ,  igitur  necefle  eft  ftn- 
gulas  participeseffe  grauicacisjigicur  Sc  to- 
tam  grauitatem  elTe  diuifam  :  quare  vt 
in  pra:cedenti  facilius  moueri.  Habent  Propof.7*. 
&  rotulse  ipfje  centrum  feu  axem  hypomo- 
chlij  ,  feu  fulcimenti  loco  ,  ambitum  autem 
*iu«a  femidiametrum  ,  velut  collopes  feu 
vedes  ,  quare  tanto  facilius  mouebunti^r 
quanto  maiores  erunt  ,  &  vt  plures.  Vna 
enim  alterius  loco  fungitur  vedtis.Trochlea 
quidem  eft  ,  vt  vides  ,  inftrumentum  lon- 
gum  fupraanguftius,fed  non  cralTum,in  quo 
plures  orbicuti  folent  colbcari  ,  vnde  faepe 
numero  irochleaJ  nomine  intelligamus 
G  C  c   5  orbiculos 
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■  oibiculos  ei  inclufos  ,  circa  quos  funis  vo- 
cacur  ,  vc  in  trochleis  8c  orbicuh  &c  funes 
includuntur.  Succulis  etiam  folent  capita 
funiura  trahi  :  vc  ve£tis  'auxilio  imo  non- 
nunquam  rotarum  facilius  pondera  ele- 
uantur. 

Propofitio  ducentejtma  efuinta  ,  fuper  verbis 
Platonis  define  T^eipub. 

s.deRepub,  autem  ej  quoc[  diuinitus  generan- 

dum  efl  circuitus  ,  quem  numerus  continet 
,  *perfectus.  Humana»  vero  ,  in  quo  primum 
argumentationes  fuperantes  ,  vtfuperaca; 
tresdiftantiae :  quatuorautem  terminos  ac- 
cipientes ,  fimilium  8c  diffimilium  ,  abim- 
dantium  8c  deficientium  cu-n&a  correfpon- 
dentia  ,  8c  rationem  habentia  inuicem 
effecerunt.  Quorum  fexquitertium  fun- 
damentum  quinario  iunctum  duas  efficit 
hormonias,  ter  aucta  quidem  jVqualera  x- 
qualiter  centum  toties  ,  quandam  lutem 
sequalem  quidem  ,  longitudine  autem  fin- 
gulum  quidem  numerorum  a  diametris  ra- 
tionem  habentibus  quinarij  indigentibus 
vno  fingulis  :  non  habentibus  rationem 
autem  duobus,centum  autem  cuborum  ter- 
nari  |.  Totus  autem  hic  numerus  geometri- 
cus  talem  authoritatem  habetad  potiorem 
deterioremque  generationem.  Quem  lo- 
cum  Ariftoteles  ita  declarat.  Quorum  fex- 
quitertium  funrdametitum  quinario  coniun- 
ctum  duas  exhibet  harmonias  ,  inquiens, 
quando  numerus  diagrammatis  huius  efH- 
ciatur  folidus. 

vruoQ[Mif>  fundamentum  interpretatusfum 
Qu[n  Polyt.  quod  radix  pro  latere  inhac  materia  accipi 
poffet.  Par  eft  vtin  diuina  generatione  nu- 
merus  acciperetur  perfe&us :  vt  intelligat 
generationem  confeftim  fequi  corruptio- 
nem  :  nam  fermo  eft  de  corruptione ,  cor- 
rumpitur  autem  vnumquodque  vt  aliud  ge- 
nerecur  ,  malum  enim  eft  obbonum  ,  non 
contra.  Liquet  autem  ex  Euclide  talem  nu- 
merum  efte  octies  mille  centum  viginti 
odto.  Et  hic  eft.finis  omnium  vrbium  di- 
uinus  ,cuius  quadtuplum  velut  in  coeli  re- 
ftitutionibus ,  ac  continuato  ordine  folet 
obferuari ,  eft  prope  a*nnus  magnus  :  verifi- 
mileeft  enim  tanto  tempore  confundi  deci- 
ma  ,  fcilicet  totius  circuitus  parte.  Huma- 
ne  ver6  intelligit  quatuor  a  mona- 
de  numeros ,  aut  in  quauis  ratione 
principium  lineam  fuperficiem  cor- 
pus ,  vt  vnum  >  duo ,  quatuor,o£to 
pariterodto  :  duodecim  decem  octo 
vigintifeptem  :  inter  haec  funt  tria 
lpatia,&  odto  cumviginti  feptem 
funt   diffimilia    8c    defieientia  : 
enim  funt  iuis  partibus  a  quibus  numeran 
tur.  Contra  decemodto  8c  duodecim  funt 
fimilia  atque  abundantia  ,  &c  correfpqndcn- 
tem  habent  rationeminuicem.  Ha»c  Ariito- 
teles  omittit  ,  vt  ad  introdudtionem  non 
rem  pertinentia,  velut  8c  finem  tanquam 
ex  prarcedentibus  notum.  Vnde  verba 
Ariftotelis  funt  ad  vnguem  eadem  ver- 
bis  Platonis  ,  fcilicet  :  Quorum  fexquiter- 
tium  fundamentum  quinario  iundtum  duas 
efHcic  harmonias ;  loco  autem  ter  audta  qui- 
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dem  ,  fcibit  Ariftoteles  :  efH|Ciatur  folidus 
id  eftcubus,  vtin  quadratum  fcum  duca- 
tur ;  loco  autcm  verbomm  a»qualem  aequali- 
ter  cencum  centies ,  vfque  illuc  a  diametris 
rationem  habentibus  quinarij  ponit  nume- 
rumdiagrammatis.  Eftautem  diagramma, 
quod  Plato  vocac  diametrum  ,  cum  nume- 
rus  poteft  ferme  duplum  numeri  alcenus,  vt 
*.  duplum  2.  8c  7.  duplum  5.  8c  i7.duplum 
1 1.  &c  femper  numerus  hic  dimetiens,exce- 
dit  duplum  alteriusvno  ,  quodex  hispatet," 
qua-abEuclidedemonftratafunt  in  decimo 
libro.  Quarefi  debet  efle  quadratum  eius 
monade  maius  duplo  ,  alterius  quadrati ,  5c 
duplum  akeiius  quadrati  eft  parjgitur  addi- 
ta  monade  eritimpar  ,  ergo  latus  eius  dime- 
tiensimpar  femper  :Iateraautem  ipfa  qua- 
dratorura  ,  qua?  duplicantur  aliquando  pa- 
ria  funtvt  2.  8c  tunc  quadratu  dimetieciseft  .•' 
vnu  plusduplo  vt  s>.eft  maius  8.  mon^Je, 
fi  vero  latera  imparia  fint ,  erit  quadratum 
dimetientis  vno  minus  duplo  ,  vt.49.  qua- 
dratum  7.  eftminus  vno  50.  duplo  z^.qua- 
drati  5 .  Ex  quo  patet  agnatio  ,  vt  ita  dicam  * 
inter  7.6:5. 

Cum  ergo  dicit  ,  'quorum  fexquitertia 
eft  ,  ac  fi  diceret  ,  ex  horum  numero- 
rum  ferie  fumemus  feptenarium  principiuui 
epitrite  ,  8c  dimetientem  5.  quos  fimul  itjn- 
gerous. 

Propofitio  dncemejima  fexta. 

Rhombi  paffiones  quafdam  declaraxe.  Coni 
Sit  a  d  re<5ta  diuifa  in  K  per  acqualia »  cui 
fuperftent  K  b  8c  K  c  ad  perpendiculum  in- 
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ter  fe  ajquales  ,  &c  fingnla^earum  minores 
Ka&Kd,&  perficiatur  figura  quadriiate- 
ra  a  b  d  c  ,  cuius  latera  erunt  omnia  asqualia 
innicem  ,  8c  anguli  a  8c  d  oppofni,  &  b  & 
c  oppofiti  etiam  inuicem  asquales.  Sed  b  8c 
c  'maiores  erunt  a  8c  d  ,  8c  ideo  talem 
figuram  appellauit  Ariftoteles  rhombum  a 
piicis  fimilitudine  in  medio  latioris  quam 
-  in  extremis  ,  cuius  tamen  longitudo  lacitu- 
dine  maior  eft.  Dicit  ergo  Ariftoceles,qnod 
fi  rhombns  ipfe  circumuoluarur  ,  ita  vc  b 
tranfiretperbac,  &aperacd  ,  a  maius 
fpatium  tranfiret  ex  reda  ,  fcilicetaKd 
quam  b,  quod  tranfiret  b  K  c.  Ec  ad  hoc 
affumit,.qu6d  cum  angulus  c  fit  maior  a, 
igitur  dnae  linea;  acd  funt  minus  amix 
quam  dua;  b  a  c  ,  igitur  b  ac  habent  ratio- 
nem  curui ,  &  a  cdrecti.  Ergo  fi  in  a?quali 
temporis  fpatio  b  ,  fuperet  b  a  c  &  a  ,  a  c  d 
magis  per  redtam  feretur  a  quam  b,fed  quod 
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re&um  gft  maius  occupat  fpatium  :  igituc 
velociusfercur  a  in  d  corapaiatione  habita 
ad  ad  quam  b  in  c,  comparatione  habita  ad 
bc 

Pro  intellecTru  reliquorum  ab  eo  di&o- 
rum,  &  quorundam  mirabilium  ,  propona- 
tur  alius  rhombusilli  aequalis ,  intabula  pi- 
&us  delineatis  lateribus  &  diametris  ,  qui 
fit  l  m  on,&  diaraecri  1  p  o  8c  mpn,& 
abfcindatut  liic  ex  fuperficie,  8c  fuponatur 
ita  ,  vt  pundta  1  m  o  n  ordinatim  cadant ,  & 
apcentur  pnndlis  a  b  d  c,&  p  aptetur  tpfi  K. 
Ettunc  fi  rhombas  1  ototus  moueretur  ne- 
ceffe  eft  ,  vc  moueatur  fecundum  latus  ali- 
quod ,  vt  pote  lm,&  aequidiftaris  a  b  igi- 
tur  dicetut  moueri  fupcr  latus  aliquod  ,  lci- 


fcilicet  a  c  ,  atque  hic  eft  raotus  qnera  Ari- 
lloteles  vocatmotumabfuperlatus  ac-  Si 
autem  fingamus  quiefcere  latus  aliquod  l  o, 
vel  parslateris,  non  poflet  omnino  moueri 
fuperhciead  rhombi :  &  ita  non  perinde 
ellec  ac  fi  a  d  rhorabus  moueretur,  quod  ta- 
men  lupponit  Ariftoteles.  Neque  etiam  li 
quieicerec  pun£tum  aliud  quam  p  haberet 
rationem  motus  regulads,  quod  abillo  fup- 
ponitur :  reliquum.  eftigitur.,  vt  rhombus  l 
moueatur  vice  rhombi  a  d  feruado  centru, 
id  eft  punctum  p  m  pundto  K.Dicamus  er- 
go  primum  de  rnotu  corapohto  Anftotelis, 
&  poftdcnoftro. 

Moueatut  1  mfuper  a  c  aiquidiftansfem- 
per  a  b  ,  vt  feruet  fitum  quem  habebat  ita, 
quod  extremumlinexl  m  fit  femper  in  linea 
a  c,  &  1  pundum  quod  g  erit  vicem  a ,  def- 
cendat  tantum  in  linea  L  m ,  quantum  L  ex- 
tremum  in  lineaa  cxlicit  Philofophus3quod 
afeu  L  femper  defcendet  iri  linea  a  d,  &:  erit 
in  e  a.Supponatur  quod  latus  1  ro  fit  f  g,& 
erit  l  n  ,  f t  ducatuif  autem  ex  r  pundo  fe- 
tlionis  diametti  ,  &  lateris  1  m  hnea  r  q, 
jEquidiftans  a  f ,  igitur  ihombus  a  q  r  t  eft 
fimilis  thombo  toti  a  b  d  c,  &  proportio  a  f 
ad  f  r ,  vt  a  c  ad  c  d  >  fed  a  c  eft  aequalis  c  d, 
igitur  a  f  cft  xqualis  f  r  ,  fcd  1  defcendit  in 
1  m ,  quantum  eft  a  f  ex  fuppofito  ,  igitur 
pun&um  1  femper  erit  in  linea  a  d.  poft  de- 
ficiunt  qua;dam  veiba  :  ob  qua:  nemo  in- 
tellexit  fententiam  Philofophi  ,  &  tamen 
aufi  funtimponere  ledoribus ,  tanquam  in- . 
tellexilfent ,  tres  fimul  errotes  admitcendo, 
fcilicet  AriftoteLem  ob  propriam  ignoran- 
tiam  ,  vt  ftultum  accufando ,  qui  falfa  dicat 
&  demonftrare  nitatnr  :  vwduntfeipfos 
cumfuaimpudentia.  Et  leclotibus  iropo- 
neie  conantur  ,  debec  ergo  fic  legi  (b  m 


ipfa  b  c  diametro  latum  ,  vbi  latus  b  d  mo-  9 
neatut  i  n  latere  b  a  aequaliter  v<  t  us  d  in  b 
d  ,  aequaJffi  enim  -eft  ipfa  b  e  )  Tunc  enim 
conftatvt  dixi,  m  moueri  perbcredtam 
vt;  1  per  a  d  :  Dicit  ergo  cum  b  d  moueatur 
iti  b  a,tranfit  vnico  motu  tocam  b  a,&  pun- 
£tum  camen  b  ,  quod  mouecur  duobus  mo- 
tibus  non  pertranftt  nifi  b  cquae  poteft  elTe 
minor  b  a:  nam  conftat  quod  quando  m  erit 
in  a  ,  o  eric  in  e  ,  Sc  quia  m  defcendic  in  o, 
in  eodem  tempore  ,  ergo  o  erit  in  c  ,  & 
tranfibit  femper  per  redtam  b  c  i  igitur  m 
eft  minus  motum  duobus  motibus  quam  m 
1  vnicotantum.  Et  quia  aliquis  dicete  po- 
tuiftet  non  eft  mirura  ,  quod  m  fit  minus 
motum  duobus  motibus  quam  lm  Latus  vni- 
cotantum  :  quiara  mouetur  motu  eontra- 
rio  motui  lateris  :  nam  latus  m  o  mouetur  in 
latere  b  a  afcendendo,  &  pundtum  m  verfus 
o  iri  ipfo  m  o  defcendendo.  Dicit  Philofo- 
phus ,  hoc  eft  mirum  ,  quia  cum  idem  con- 
tingatinmotu  1  ,  cuius  latus  raouetur  pef 
ac  ,  &C  l  per  1  m  recedendo  in  partem  con- 
trariam ,  nihilominus  velocius  motum  eft  1, 
quam  latus  1  m,  quia  ad  eft  longior  a  c.  Ex 
quo  patet,  quod  quaeftio  Philofoplii  eft  vna 
tantum  ,  &  non  duae.  Ec  eft  cum  motum 
duobus  motibus  in  rhombo  ,  in  vno  raoue- 
tur  velocius  latere  tantum  moto  vno  motUj 
in  alio  tardius?  Ec quia  aliquis  dicere  potfet, 
quod  b  c  pollet  efle  longior  a  c:  Dicit  Phi- 
Lofophus,  verum  eft,  fedego  poflum  inue- 
nire  talem  rhombum  ,  qui  etiam  habeat  ac 
longiorem,  &  tunc  nihilominus  fequitur 
quod  dico.  ALiud  autem :  quod  docet  ex 
hac  demonftracione,eft  quaeexduobus  mo- 
tibus  redtis  diuerfis  poteft  fieri  vnus  raotus 
re&usdiuerfus :  igitur  idem  punclum  ,  puta 
forraica  poterit  fimul  ,  &  Cemel  moueri 
duobus  motibus  rectis  diuerfis.  Et  hoc  eft, 
quia  primus  motus  eft  rc£tusfolum  fecundu 
formam  ,  &  non  fecundum  materiara  :  Sc 
alter  fecundus ,  fcilicet  miftus  eft  fecundum 
materiam  &c  non  fecundum  formam  per  re- 
6tam. 

Ex  hoc  fequitur  aliud  magis  mirum  & 
eft  iuxtanoftru  motum  rhombi  1  o  in  rhom- 
bo  a  d  fixo ,  centro  p  in  centro  k  ,  &  rao- 
ueatur  quomodolibet  1 ,  dico  quod  l  f  fem- 
per  aequalis  erit  a  f ,  quia  enim  k  1  &  Ka 
fynt  jequales ,  cum  eflent  vna  Linfia  ante 


motum  ducla  ,  l.a  erit  angulus  k  1  a,  «qufl- 
lis  angnlo  k  a  L  fed  angulus  k  a  c  eft  asquf- 
lis  angulo  k  1  m ,  cum  angulus  k  1  m  elTee 
idcmangulo  k  ab,  &  angulus  k  ab  eft 

C  C  c    4  sequahs 
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Ptt  5  •  pryii  asqualis  angulo  kac,  igitur  apgnlus  k  I 
Etem.        m  efj.  ajq^aiis  angulo  k  a  c ,  igitur  refiduus 
saiEltm11'  ^ ^ a,e^  xclUa^s  tefiduo  f  a  1  quare  f  a  arqua- 
Pcr  6.  pnmi  us  f  t  Si  igitur  quantum  procedit  larus  m  1 
Elem,        in  a  c  ,  tantum  defcendat  pun&um  in  li- 
nea  1  m  punctum  perpetuo    erit  in  linea 
ac  3  &  per.eam  mouebitur.  Vndefequitur 
primo. 

Cor-i.  •  Quod  pundtuml  motrebkur  duobus  mo- 
tibus  vno  re&o  in  linea  ,  fcilicet  1  m,  6c  al- 
tero  circulari  .f.  circa  centrufn  k  &  tameri 
mouebitur  verc  motu  re£to  tantum  in  alia 
linea,fcilicet  a  c,Sc  hoc  eft  primum  admira- 
bile.Aliud  eft. 

Cor.u  Qu.od  pun6tum  mouebitur  duobus  moti- 

busj&  per  ipfosmouebitur  ad  vnguem  vno 
motn  squali  vni  eoru,ita  quod  alius  motus 
nihil  addet  nec  minuet.  Patet  quia*mouebi- 
tur,gratia  exempli,primo  motu  exlmf,  & 
poft  motu  circulari,&  vere  erit  motumex 
ainf,qui  motus  eft  ajquahs  motui  priori 
pro  prio,  &  folo  ex  1  in  f, 

Propoftio  ducentefima  feptima. 

Proportionem  agentium  naturalium  in 
.     tranfmutatione  confideraie, 
Con1*  Sit  latitudo  a  b  ad  conuerfionem  terrae  in 

aurum    medium  perfe- 
ctionis  a  b  fit  c  ,  6c  me- 
dium  a  c  d  b,  cuius  dimi- 
dium  fit  e  b.  Et  fiat  com- 
mutatio  a  c  in  f  g,tepore 
dimidium  f  g,  g  h  in  g  h 
—  deberetperueniread  per- 
fectionem  d,quoniam  ra- 
tio  a  c  ad  c  d  ,  vt  f  g  ad  g 
•  h.  At  verb  dum  tranfirec 
terra  ad  perfectionem  c 
tota  refiftebat,iam  adepta 
perfedione  ac  no  refiftit, 
nifi  promedietate,at  pro- 
portio  cuiuflibet  quantitatis  ad  dimidium 
aiterius  producitur  ex  proportione  eadem 
&  dupla ,  dupla  igitur  eft  proportio  agentis 
ad  imperfedtione  a  c  ei  quse  eft  ad  a  b  igi- 
tnr  indimidio  temporis  g  h  acquiret  perfe- 
ctionem  c  d ,  Sc  fit  g  k  dimidium  g  h  ,  eric 
ergo  tempustotum  f  K,in  quoacquiret  a  d. 
At  ratio  haec  coftare  116  poteft,na  fi  diuida- 
tur  fpatiu  a  b  in  trientes  fienttrietes  duo,& 
quarta  pars in  perfeaione  a d.-fed iam  mlilto 
citius  acquiret  quam  in  f  k  tempore,  quod 
eft  dimidiu  8c  octaua  pars.Sed  hoc  no  cogir, 
quonia  partes  primae  funt  femper  contuma- 
ciores,&  vt  difponuntur  fiunt  raagis  obedi- 
entes,no  infta  proportionem  fimpliciter,fcd 
vt  funt  in  mateiin,&  ideo  haec  adtio  eft  fi- 
milior  proportioni  exceffus,&  eft-Arithme* 
tica  quam  capacitatis  fcilicet  Geometrica?. 
Com,  Ex  hoc  patet ,  quod  res  qua:  ad  fummara 

tnaturitatem  perueniunt.maxime  acquirunc 
perfectionem  in  exiguo  tempore,  vt  gem- 
m£,aurum  ,  infans.  Ergo  oportet  maxime 
iuxta  finem  cauere,  nedeturoccafio  vlla  ac- 
celerandi  partum. 


«L 

(? 

b 


motum  in  redituvelocius  mouetur ,  quam  fi 
quieuerit. 

Sit  a  b  c  lectus  penfilis  >  in  quo  homo  Com« 


aut  patera  ,  in  qua  aqua  vel  vinum ,  &  fit 
centrum  giauitatis  d  ,  quod  neceffario  eft 
in  linea  ioci ,  cui  annexus  eft  lectus  a  g  ,  8c 
m-  pateraloci  medij  manus  continentis  p.v 
teram  cum  centroqua:  fit  a  g,quibus  ftanti- 
bus  oftendendum  eft  primo- 

LEMMA  PRIMVM. 


Propoftio  ducentefma  oUaua. 
Mota  res  a  centro  grauitatis  per  priorem 


Omne  graue  motum  a  centro  graui- 
•  tatis  ,  reftituto  ad  eundem  fitum  pon- 
deremobili  auc  immobili,  continente  vl- 
tra  centrum  grauitatis  naturalis  violenter 
fertur. 

Seu  fit  pondus  per  fe  non  fl uctuans  in 
penfilile6to ,  feu  humor  in  patera  ,  quum 
pondus  moueatur  folum  ratione  vna ,  ici- 
licetledti  penfilishomo  vel  plumbum,  hu- 
mor  autem  aqua  vel  vinum  hifariam  & 
rationepatera?  fi  mobilis  fit  in  a  laxa  ma- 
nu  ,  &c  etiam  per  humorera  ipfum  rede- 
untem  ad  locum  fuum  :  adeo  quod  fi  elfet 
8c  immobilis  patera  ,  Humor  faltem  re- 
ftueret  propria   inundatione  ad  lccnni 
fuum  centri  grauitatis  ,  licet  in  patera  effet 
immobilislocus  grauitatis  velocius  8c  m.i- 
iorecum  impetu  ,  adeo  vt  tranfeat  verfus 
e  ,  cum  fuerit  motus  primus  ex  e  in  f ,  & 
reftitutio  exfine:feu  in  immobiii  pon- 
dere  mobilis  continenti ,  vt  in  ledo  pen- 
fiii  feu  in  immobili  continente  ,  fcilicet 
poftquam  adlocum  fuum  reftitutum.  fue- 
rit  per  vim  retenta  patera  a  manu  iusta  fi- 
tum  priorem  in  a  ,  mobili  autem  ccncento, 
id  eft  ,  humore  ,  multo  autemi  rnagis 
contento  ,  &  continente  mobilibus.  Vt 
fi  patera  &  humor  ipfe  fimul  moueanrur, 
nam  &  patera  tranfgreditur  locum  fuum, 
&  humor  duplici  mota  fnperaudtus  trant". 
gredietur  motum  naturalem.    Cum  enim  ProPo1 
a  d  eft  remotum  a  g  ,  &  eft  in    f  mo- 
uetur  maiore  impetu  ,  quam  fit  pro  ra- 
tione  ponderis  ,   vt  demonftratum  cft, 
igitur  tranfibit  ad  e  ,  cum  ergo  redeat 
ad  g  motu  naturali  ,  neceife  eli  vt  mo- 
tus  violentus  fic  validior  ea  parte  natu- 
turalis  ,  qua  d  refiftit  ,  dum  eft  in  g, 
ne  dimoueatur  a  g  ,  fi  igitur  traftum  ad 
c  ,  fuperauic  vim  qua  manet  in  g  ,  in 
eo  qnod  mouetur  ad  f  ,  igitur  in  redicif 
moueBitijr  tantum  vkra  g  verfus  e  ,  quan- 

tum 


COM- 
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f1.  acquifitum  ex  vi  tranfitus  vlcra  g 
s  fjquanto  ergo  maior  eft  arcus  e  d,tan- 
to  maior  eft  d  f ,  &c  quanto  maior  eil  arcus 
d  f,  tanto  maior  d  h. 

Ex  quo  patet  ,  quod  quanto  magis  re- 
mouetur  d  a  g  ,  tanto  maiore  impetu 
fercur  veifus  extremum  aliud  &  vltra  me~ 
dium. 

^EMMA  SECENDVM. 


Omne  pondus  appenfum  eft  graue 
comparatione  medij  gtauitatis  ,  ad  hoc 
vt  ab  eo  remoueatur  ,  quantum  eft  pro 
ratione  anguli  ex  quo  appenfum  eft. 

Sit  d  appenfum  in  a  6c  in  b  ,  &c  fit  angu- 
lusc  b  d ,  triplus  angulo  c  a  d  ,  dico  quod 
triplaeft  vis  qux  transfert  d  in  c  ex  b,ei  quse 
transfert  e  a,  quoniam  enim  mixtuseft  in  b 
mif.  pri-  &:  a,  igitur  ad  squalia  fpatia  squales  vires 
aii&lcm.  exigentur:igitur  vhiurn  proportio  vt  angu- 
lorum,  at  quanto  maior  cft  a  d  in  propor- 
tione  ab  b  dtanto  maior  efl  proportioanguli 
cb  d  ad  angulura  c  ad,igitur  quanto  maior 


ne  oris  ,  vt  ex  fermone  citcumagatur  qua- 
qua  verfus ,  &  percutiat  iabra  vaiis  aqua 
pleni  fermc  ,  vc  videatur  plane  reiponfa 
dare. 

lemma  q^vartvm. 

Quanto  magis  remotum  fuerit  pondus 
ex  eodem  centro  a  retta  Hnea ,  tanto  niaiore 
impetu  agetur  ,  vt  vltra  locum  mediuni 
feraturnon  aequali,fed  producta  propoi- 
tione.  „ 

Sit  a  b,  &  vt  dic"tum  eft  ,  non  eft  ei  pon-  t0IB4 
dus ,  nifi  quatenus  remouetur  a  recta ,  &  in 
c  fummam  habeat  grauitatem  ,  &  d  fic  me- 
dium  b  c,  dico  ergo  quod  multo  maiore  im- 


petu  feretur  ex  c  in  b  quam  exd,  nam  cum 
c  fitfumma  grauitas,  erit  fakem  duplagra- 
uitatid,fedd  grauitas  eft  pene  inhnita, 
vt  demonftratum  eft  in  comparatione  ad  b, 
vtiuxtafitum  remotionis  a  lineab,  cum 
ergo  proportio  fingularttm  partiutn  c  d  ad  UmmM 
fingulasdb  medietateb  c  diftantes  fit  rnaior 
«topla  augend6,ent  proportio  c  d  add  b,ue~ 


r;;  vltfexti^eftadtantofaciUusremouet  £equali  fpatio 
ikm.       ^  verfus  e,  Edicet  remoueantur  ab  ipfo  d, 
fll^ia  femper  eadem  proportio  manebic  manente 
fcr  \s.      eadem  longitudine  b  d  &  ad  ,  nam  ptopor- 
eiufdeiiv.     tio  d  f  ad  d  c  ,  eft  velut  fbdadcbd,  & 
vtd  fadde  ,itafadadcad  ,  quaref  b'd 
adcbd,vclutf  adad  ca  d,  quare f  b d  ad 
f  a  d  ,  vc  c  b  d  ad  c  a  d  ,  quod  fuit  propofi- 
tum. 

LEMMA  TERTIVM. 

Grauitatem  ponderis  appenfi  aut  fluidi  in 
compatatione  ad  remotionem  a  ccntro  gra- 
uitatis  inuenire. 

Nam  cum  d  trahetur  per  planum  vt  iu- 
fpenfum  ,  &  non  ttadrum  a  d  ,  erit  dimidiu  . 
ponderisappenfi ,  igitur  ex  lemmate  fecun- . 
do,  patebit  proportio  laboris  in  remouendo 
d  a  loco  proprio  in  quancunque  partem  & 
diftantiam  ,  &  in  quouis  loco  fit  appen» 
fum. 

Cot.i.  Ex  hoc  fequitur  ,  quod  poterit  annuhis 

tam  altc  appendi  ,  vt  iuxta  ptoportionem 
anguli  &  leurtateirf  propria  cum  filo  tenuif- 
fimfl  ,  &  vt  fuetic  iatus ,  &  pofitus  e  regio- 


Coro. 
Pcr  if. 
huius. 


lut  propofita  h  k  dupla  g  f ,  &  h  e  dupla  e 

f,e  k  h  ad  e  g  f  quadrupla,igitair  &  eo  ma- 

ior  quo  acquifitus  eft impetus  ex  demonftra-  ^*J°' 

tis ,  qnare  proportio  motus  &  impetus  ex  c 

in  b,eft  multo  maior  impetu  ex  d  in  b  qua- 

dtupla  proportione* 

Ex  his  omnibus  concluditur  propofitum  Gotn4' 
in  prima  figura ,  &  eft  quod  fi  b  e  incline- 
tur  verfus  e  ,  mouebitur  a  d  ,  certo  impetu 
verfus  e» '  Et  quia  fi  prius  b  c  inclinatum 
fuerit  in  f ,  redit  a  d ,  dum  b  c  reuertitur  ad 
proprium,  fitum  vltra  lineam  a  d  g  vfque 
ad  h  per  primum  lemma,  Etcumbcin- 
clinatur  ad  b  f peruenit,  quancum  bc  incli- 
,nata  ad  f  ,  fcilicet  ad  e  ,  igitur  ex  motibus 
b  c  in  f  3c  in  e  tanto  plus  mouetur  d  vltra  e, 
quantum  eft  prodnclum  d  ein  dh,ideo 
multo  plus  quam  fi  folum  motum  fuiflet  d 
ex  redla  a  g ,  etiam  quod  non  moueretur  b 
c.Multo  plus  ergo  moto  etiam  b  c  ,  vt  dixi- 
mus. 

Propofm 


Com. 
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Propojitio  dncentejima  nona. 

Si  fuperficies  rectangula  in  duaspartes 
aqualw  diuifa  inteliigatur  j  cjuse  amb.x  qua- 
drataj  fin.c  ,itemque  in  duas  inaequales,  erit 
paralielipedum  ex  lateremedia:  parcis  in  to- 
tumiuperficiei  mams  aggregato  paralleli- 


K 


c 


a  d  j  c  c 

pedorum  ex  partibus  inarqualibus ,  in  latera 
alterius  partis  mutuo  in  eo,  quod  fit  ex  dif- 
J-erentia  lateris  minoris  partis  a  media;  late- 
re  in  differentiam  maioris  partis  fuperficiei 
amedia  fuperficie  bis,  &  ex  differentia  am- 
borum  laterum  insequalium  iun&orum  ad 
ambolateraacqualiaiunaa  in  minorem  par- 
tem  inperficiej. 

Proponatur  a  g  diuifain  duo  quadrata 
a-qualia  ah*,:hb,&  latera  erurtt  a  c  ,  c  b, 
p  m  duo  imxqualia  a  d  d  g  ,  quarum  tatera 
unt  b  c,  a  f ,  dico  quod  parallelipeda  a  c  in 
c  g  *  & ,  c  b  in  c  K  ,  &  funt  .xqualia  paral- 


a  f  in  a  h 

a  f  in  h  d 

a  f  111  d  k 

f  c  in  d  k 

c  e  in  d  k 


f  c  in  a  h  bis 
f  e  in  d  k 


a  f  in  a  h  4  ?  c  in  d  k 
a  f  in,d  h 

a  f  in  d  k 


5  c  e  in  d  k 


|  lelipedo  ex  aC  in  a  g  ,  excedunt  parallelipe- 

da  ex  a  f  in d  g ,  &  b  c  in  d  k  ,in  duplo  f  c 
in  d h  ,  cum  eo  quod  fit  ex  f  e  in  d  k  feme!. 
Quia-ergo  parallelipedum  ex  a  e  in  a  g  eft 
aequale  parallelipedis  a  f  Sc  f  c  in  a  h  ,  h  d, 
h  k  ,  quare  parallelipedis  a  f  in  a  h  ,  h  d, 
d  k  ,  &  f  c  in  d  x  ,  Sc  c  e  in  d  ic  ,  &  f  e  in 
d  k  ,  &  e  f  in  d  h  bis.  Ad  parallelipedum 
a  f  in  d  g  ,  eft  aequale  parallelipedis  a  f  in  a 
h  ,  h  d.  Et  paiallelipedum  b  e  in  d  k  ,  pa- 
,    rallelipedis  af,fe,ceind  k.  Detraclis 
fimilibus  relinquetur  f  c  in  d  1 , 1  e  ,  e  h  bis, 
quodeft  f  c  in  d  h  bis  ,  cum  eo  quod  fit  ex 
e  f  in  d  k  fimul  ,  quod  eft  propofi- 
tum. 

SCHOLIVM. 

Dico  etiam  ,  qubd  dua:  linea;  b  e  &  a  f 
Itinz  minores  duabus  a  c ,  c  b  fimul  iunftis, 
.    nam  quia  d  b  ,  e  b ,  c  b,  funt  in  eadem  pro 
Per  conncr-  portione  ,  &  d  b  eft  maior  e  b .  erit  maio" 

Sk2' "w  S'  difFerentia db  ad  e  b » quam  e  b  ad  c  b,  igi^ 
m      maior  d  e  quam  e  c  quare  e  c  eft  mino" 
medietate  d  c ,  &  ideomulto  minor  medie 


tate  a  c.  Et  fimiliter ,  quia  a  c  e(l  maior  a 
f,&ac,afad  funt in  coritinua  propot- 
tione  ,  maior  erit  cf  qnam  f  d,  &  ideo  con- 
ftat  quamuis  longum  ellet ,  11  quis  velJet 
demonftrare  perfe&e  ,  quod  b  e  &ra  £ 
iun&ae  funt  minores  tota  a  b  feu  duplo 
ac. 

Exemplum  ,  fint  h  b&  h  a  15.  &ae, 
c  b  j.  produda  mutua  2  5®.  fitque  g  d  49. 
&c  erit  b  e  y.fit  aute  d  K  1.  &  etk  a  f  i^qu.a 
ergoa.feft  l.ae  j.erit  fc  4.&quiaebeft7. 
&  b  c  5.  erit  ecz.  quare  etiam  e  f  2.  pto- 
dudtum  ergo  ex  e  b  in  d  K  eft  y.&exaf 
in  d  g  49.  totum  aggregatum  ^6.  differen- 
tia  a  250.  eft  1  94.  qui  fit  ex  duplo  fcquod 
eft  8.in  d  h  ,  qu£e  eft  24.  &  fit  192. &ex 
f  e,  quse  eft  2 .  in  d  K,quse  eft  1  .&  fk;quod 
additum  ad  19  2.  facitf  1 94.  Similiter  capio 
450.  cuius  dimidium  eft  iiy.cg&cK 
225.  &ca& cb  15.  fingulae.  Etponatur- 
dg44i.  eritqueeb  21.  &dK  9.  &  erit 
af  5.  igitur cum  b  e  fit  u.M  bc  ij.eritc 
e  6.  a  f  ver6  eft  5.  igitur  f  e  eft  6,  Produ- 
cla  mutua  arqualia  6750. in.xquatta  152 1. 
differentia''^  228- qnia  ergofceft  1  2,  du- 
plum  eius  eft  24.  du&um  in  d  h  ,  quareft 
2  i6".nam-d  K  ex  fuppofito  eft  9.  fietergo 
5  iS^.cui  fi  addam  ,  quod  fit  ex  fe  ,  quse 
eft  6.  in  d  K  ,  quae  eft  9.  fitque  f  4.  erit  to- 
tum  523  8,quod  ei  ar  propofiCLii-n. 

Ex  hac  demonftratione  liquet,quod  fili-  q 
nea  in  duas  partes  aequales  diuidaiur,& 
duas  inaequales  ,qu6d  paralleiipeda  axjua- 
lium  fe£tionuuv»pariter  accepta  excedent  pa- 
rallelipeda  inxqualium  fedionum  ,  fimul 
iuneia  in  eo  quod  fit  ex  tota  linea  in  quadra- 
tum  differentias  partium  a;qualium  abiuae- 
qualibus. 

Propofiiio  dttcer.tefima  decima. 

Si  dus  lines  ad  a^quales  angulos  ab  eo- 
dem  pundo  peripheriae  circuli  refleCiantur, 
necelfe  eft  angulos  cum  dimetiente  faclds 
jequales  efte.  Vnde  manifeftum  ell  protra-» 
6tam  diametrum  angulum  fuppofitum  per 
aequaliadiuidere. 

Refiliat  radius  d  b  cad  atquales  angulos,  Cnn; 
vt  fertnatura  reium  dum  a  plano  refilicf  ii- 
cet  refragante  Plutarcho  )  ita  vtanguli  c  b 
e,  &  d  bf  fint  jequales,dicoanguIos ibidem 
d  b  a ,  &  c  b  a  xquales  efle  :  &  quod  fi  tra- 


hatur  latusa  b  vfque  ad  g  ,  quod  angnli  d  b 
g  &  c  b  g  etiam  erunfaequales.  Primum  pa- 
tet,  quia  anguli  abe&abc&ab  f  xqua- 
les  funt ,  func  enim  refidui  ad  angulos  con- 

cactus 


( 


Propofitio  z  1 1 .  &  2 1 %,       5  87 


fcti«  tertij  ta&as  eiufdem  circuli  &  redfc  >  igicur  ad- 
ditis  jcqualibus  ex  fuppolitoc  b  e  ,  d  b  f 
erunt  per  comraunem  animi  fententiam  a  b 
c  &c  a  b  d  a>quales,  &  duo  anguli  a  b  c,c  b  g 
«qualesduobus  redtis :  itemque  a  b  d,d  b  g 

Ptt  i|.  pri-  duobus  re&is  'sequales :  Ec  omnes  redlis  in- 

jmElem.  uicemxquales  ex  petitione  Euclidis  erunc 
per  cotnmunem  ammi  fententiam,  aequales 
refidui  quoque  c  b  g  &  d  b  g. 

Cor.i.  Ex  hoc  patet,eam  quz  refilit  linea  femper 
vltra  lineam  a  centro  ad  pun&ura  ,  ex  quo 
refdicductam  ferri- 

C  om.  Conftat  quialinea  ex  centro  diuidk  angu- 

lum  per  aequalia ,  ergocadit  media  inter  illa 
qux  incidic,&:  qua:  refilit. 

Ex  hac  eciam.patec ,  qubd  conftituto  an- 


confticuant  ,  quanto  magis  protrahentur 
eo  magis  diftabunt  ,  nec  vnquam  concut- 
rent. 

Fropuftio  ducentefma  dmdecima. 

SiaUeodem  punfto  ad  circuli  periphe- 
riam,  Mex  quotuis  ducantur ,  tres  inuemre  . 
lineas,  qua:  non  in  aiium  pundtum  refte-  . 

&entur.  ,   .  rom 

Quouis  conftituto  punfto  veluti  a  extra 


Penj.  pri- 
mj  Elem. 


Com. 


gulo  in  centro  a  b  c  ,  &C  dueta  linea  a  d  a 
pundto  a  ,  fciemus  quo  refilit  in  linea  b  c: 
dudta  enim  c  d,  faciemus  angulumcde 
atqualem  a  b  c ,  &  eric  angulus  a  d  g  aequa- 
lis  angulo  e  d  h,  igitur  d  e  refilit  ex  a  b  a  d 
tinea. 

Propofitio  ducentefima  vndecima. 

Si  dua:  lineae  ex  duobus  pun&is  peri- 
pheriam  contingentes  in  eandem  partem 
protrahantuc  »  femper  magis  diftabuntin- 
uicem  ea  ex  parce  ,  $c  nunquam  concur- 
tent. 

Dua:  femidiaraetri  a  b ,  a  c  ex  terminis 


Per  i9.  pd- 
miilcm. 
Per  i|.  pri- 
mi  Ll.'.«. 
Pcr  6  Sc  4. 
feni  Elcm. 
taj.petit,  e 
Enclid. 
| 


earum  dtue  cotingentesb  f,  c  e  a  dico  quod 
quanto  raagis  protiahentur  in  paitem  e  t, 
tantb  magis  diftabunt ,  nunquam  concur- 
rent ;  Nam  angulus  a  c  g  redus  eft  :  angu- 
ius  veco  c  a  d ,  fi  frt  reftus  e  g  ,  nunquam 
concutret  cumad  ,  sequidiftabit  enim  ei: 
fin  aui  fit  maior  redto  aut  ex  akera  parte 
erit  minor  ,  &  ita  concurret  j  ergo  m  alte- 
ram  partem  duttae  nunquam  concurcent.led 
P«.   ccitij  perpetuo  raagis  diftabunt.  Si  ergo  minor 
Elcm.        reao  (ic  angulus  c  a  b  ,  igitur  e  c  ex  eadem 
parte  concuiret  cum  a  d  ?  concurrat  eigo  m 
g  :  &  quia  e  g  cadit  extra  circulum  ,  iguur 
diuidet  b  f,qua:  tangit  circulum.Sit  ergo  vt 
diuidat  in  h,  igicur  h  e  &  h  f  cum  angulum 


Circulum  b  c  d,dico  polTe  trahi  tres  lineas  ad 
ipfarp  circuli  petipheriarn  ,  velut  a  b  ,  a  c, 
a  d,quse  ad  alium  pu&um  non  refle&entur. 
Ducantur  ergo  a  e  ad  centrum  ,  &  a  b  &  a  Per  i% 
dadcontingentes  iliius  pcriphcciam  ,  quas 
conftat  non  reflefti  fed  pcogtedi ,  a  c  autem      ««  r"l 
refleditur  in  feiplam  per  demonftiata  Lupe-  frop.ll04 
rius.igitur  conftat  propofuum. 

Ex  hdc  patet,quodomniapun£tafub  H-  ^or.i. 
nea  contingente  poftunt  refledi  ad  ipfum 
per  arcum  intetceptum  acontingente^  ea 
qua:  adcentrunu  '  M 

Id  eft  ,  quod  omriia  punaainfralmeam  Com, 
abfdudam  quantumUbet  poflunt  refleai 
per  arcum  b  c  ad  punftum  a  aequaiibusan- 
gulis.  Quoniam  ex  a  per  c  b  refleduntur 
ad  quKlibetpuntita  infra  a  b  f,  eo  qu6d  ter- 
mini  funt  punftum  a  per  ea  qu»  funt  hic 
demonftrata ,  &  a  b  f ,  ipfa  ergo  fi  extrema 
in  extremis .  media  in  mediis  continentuc 
perregulamillam  Dialedicam  :  igitur  om- 
nia  punda  fub  a  b  fetiarfl  in  miinitum  pro- 
dudta  continentur  in  reflexione  a  pundto  a 

per  arcum  b  c.  _  , 

Et  rurfus,fl  a  circulo  ad  circulum  extre-  ^or^ 
ma:  ducantur,nec      refte£tentur,  fed  tran- 
fibmft  :  mediae  autem  omnes  refiefti  pote- 
runt  a  quouis  pun6to. 

Quia  fi  a  b  fit  Sol,  c  d  Luna ,  Sole  minot 


extremum  in  vtroque  luminari  a  c,b  d  qua 
Contingant  vtrumque  circulum  ,  quod  ra- 
cile  fiat ,  du&is  a  c  &c  b  d  ex  pundis  non 

cppoutis, 


Com, 

Pet  t  r..  pri- 

miiUemcnt. 
Per  ? ,  primi 
Elcus. 
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oppofitis ,  arquidiftarent  enim  ,  fed  iuxta 
cjuantiucemdimeuentisminons.  Enc  ergo 
vc  li  e  non  refle&antur  ,  alia;  omnes  me- 
due  refle&efttur  pec  demonftrata  a  qnolibec 
pun£to  ,  ergo  idem  de  tocis  circulis  &  pun- 
ctis. 


SCHOLIVM 

Propofitisduobus  circulis  lineam  ambos 
contingencem  ducere. 

Propofitorum  circulorum  a  &'  b  centra 
iungam  recTra  a  b  ,  fuper  quam  vt  femidia- 
metium  defcribo  circulum  b  c,  &  ex  pun. 
<5to  a  ad  perpendicQlum  a  d,  ex  quo  abfcin- 
do  arqualem  femidiametro  b  e  iineam  d  £ 


Prepofitio  dncentefima  quartadecima. 

Si  extra  circulum  duo  puncla  aequaliter  \ 
centro  diftantiafignenrut,  erit  punctum  re- 
flexionis  asqualis,in  medio  arcus  intercepti 
inter  lineas ,  quze  a  centro  ducuntur  ad  ilia  *' 
punda.  Si  vero  vnum  centro  proximius 
fuerit  altero  pundtum  sequalitatis  in  pen- 
pheria  ,  tanto  longius  verfus  breuiorerr»  li- 
neam,quanto  punctum  aliudacencro  magis 
difteterit. 

Sint  pun&a  b  c,a?qualitr  r  diftantia  a  cert<  Com. 


Per  15,  pii- 
mi  £lcm. 
Per  ji.primi 
£lem. 


ex  f  duco  ad  perpendiculum  f  g  3  ex  g  in  a 
duco  a  g  ,  &  a-qualem  anguio  g  a  d  ,  b  a  h 
abicindo  h  k  a?qualem  d  fYeub  e,  duco  au- 
tem  b  e  ,  vt  fit  squidiftans  h  k  ,  duco  h  e, 
quam  dico  contangere  vrrumque  circulum 
b  ic  :  produco  b  k  3  &  quia  dus  lineara  b 
&  a  k  funt  a-quaies  duobus  lineis  a  g  &  a  £, 
dua;  enim  prodeunt  ab  eodem  centro ,  reli- 
qtSciunfe  refidua  squaiium  d  f  &  h  k  ,  Sc 
anguius  b  a  k-  sequalis  g  a  f  ,  ex  fuppoiico 
ent  angulus  g  f  a  squalis  angulo  b  k  a,  g  f 
a  autem  recStus  fuit ,  quia  g  f  ad  perpendi- 
culum  ere&afuir,  itaque  b  k  a  recrus  eft,&: 
ideo  b  k  h  redus^quare  cum  b  e  &  k  h  Cmz 
azquales ,  &  a-quidiftantes  ,  erit  angulus  e 
oppoficus  b  h  K  redtus  ,  igitur  duolmguli 
e  b  k  &  e  h  k  duobus  re£tis  sequales  quare 
cum  fiiit  aEquales  inuicem  ,  quia  oppofuiin 
parallelogrammo  vterque  eorum  re&us  erit»  • 
Recli  eigo  funt  aoguli  e  &  h&  linea:  b  e 
&  a  h,ex  centris  circuloru  ,  &  angulos  illos 
conftituit  Iinese  e  h  ,  igitur  e  h  contangit 
vcrunqnecirculum. 

Propofitio  dttcemejima  iertia  decima. 

Propofito  circulo  atque  in  eius  peripheria 
punc-to  fignato  lineas  contingentes  vkra  ci- 
traque,&  etiam  ab  ipfomet  deducere. 

Sit  circulus  b  c  d  ,  8c  in  eius  peripheria 
cpim^um  defcriptum  ,  &  fumatur  b  d 
portio  minor  quadrante  .  in  qua  pun&um 
Jeri  1  pnmi  c  ,  &  ducantur  a  b  ,  a  c  ,  &  ducantur  b  e,  . 

c  f ,  d  g,  ad  perpendiculum,  &  conftat  pro- 
pofitum,  &  quodnunquam  ex  eadem  parte 
conuenienc  ex  eadem.parte  ex  demonftratis 
lupra, 


Fec  4.  primi 

£le.n. 


jper  i;.piimi 
£lein.  , 
i  er  f  j  piinii 
licm. 
Pec  pri- 

iiicm.. 
Pei  i  t.terrij 
Ilcm.. 


Com  t 


Elem 
Per  Zil. 


troa  circnli  d  e  ,  &  refiedantur  c  f,  b  f, Pcr.11, 
dico  f  efte  in  medio  arcus  d  e:producta  enim  prc't''4  ^ 
f  a,  erunt  anguli  d  a  f  &  c  a  f  aequales:fup-  miEknii 
poniturenim  primum  felfein  mediorigitur 
cum  a  b  &  a  e  fint  arquales,  &  a  fcotnmu- 
nis  ,  erit  a  f  c  x qualis  a  f  b,  igitur  reflecren- 
tur  aequaliter :  eigo  fi  asqualiter  refleden- 
tur  ,  ex  f  reflecientur.vc  ex  fecunda  parte: 
quare  ex  medio. 

Sumacur  rurfus  pundtum  g,  remotius  a  b  J^r0' 
aquamb,dico  quod  refiexio  eric  inaicu  fe. 
Nam nonine,quoniam  ficge  d  e/fet arqua- 
Jisb  e  K  cui  rurfus  eft  a?qua|is f>e  d,ergo 
g  e4  sequalis  b  e  d  ,  pars  toti.  Sed  neque 
vltra  e  nammuko  magis  pars  a?qualis  e/Je 
toti  aut  maior  etiam.    Sed  neque  ex  f,  nara 
eadem  ratione  pars  efletmaior  toto.Neque 
in  toto  arcu  f  d  :  nam  fit  pundum  J ,  &  du- 
cancur  a  1 ,  g  f ,  igitur  g  1  a  maior  g  f  a^  ma- 
ior  g  f  a  autem  maior  e  f  a  ,  igitnr  gl  ama- 
iorcfa  arqualis  ex  fuppofito  bfa,b*fa  • 
rurfus  maior  b  1  a  multo  igitur  maior  g  1  a  pcr  „ 
quam  b  I  a ,  non  ergo  reflexio  asquaiis  eife  pnmiEka, 
poteft.  Cum  ergo  refiexio  f. at ,  &  non  ex  P«  1. 
arcu  d  f  ,  nec  pundo  f,  nec  e ,  nec  vltra  e,  Cor' 
nec  extra  d,  eritneceflarium,  vcfiat  ex  pun- F  "* 
cl:o  in  arcu  e  f. 

Ex  hoc  patet  ,  quod  [linea  a  punclo  ^1, 

ducla, 


89 


tru- 
■  Elem 


Propofitio  2 1 5.2 1 6.  &  2 1 7  • 

Us  arcui  h  d  ,  quare  h  punftum  in  medio  d 
&  k  ,  &  inmedio  etiam  c  &  l.quod  eft  pro- 
bandum- 


du&a ,  quo  longius  fertur,  eoetiarnlongius 
reiilit.  1 

Cum  enim  a  c  b  maior  fit  a  d  b  ,  &  an- 


Propofoio  dttcentefimafexta  decima 

Si  fuenntcirculi  duoinssquales ,  &  extya 
vtrunque  pundum  ad  illud  ex  minore  refle- 
xe  per  magnam  partem  minoris  a  maiore 
peruenire  poterunt> 

Sint  duo  circuli,maior  a  b,  minor  cd,K  Conu 


or.  1 


Mi. 


gulus  ecb  zqualis  acb  «fdb  asqualis 
adb,  erunt  duo  anguli  acb  &  ecb, 
maiores  adb&fdb,  quare  reliquus 
fdamaior  ace  ,  igituc  df  refilit  latius 
quam  c  e. 

Ex  hoc  patet ,  quod  tales  Hneae  qu*  refi- 
liunt  nunquamconcurrent. 

Scilicet  c  e  &  d  f  nam  conftat  ducta 
Luer-  c  d ,  angulos  e  c  d  f  &  d  e,maiores  elfe  duo- 
nr.pcuc,  busreftis  ,  ergo  non  concurrent  m  partem 
ef. 

Profoftlo  ducemsfma  qninta 
decirna 

rnnftum  reflexionis  punttorum  mae- 
quahter  diftantium  a  centro  ,  acquah- 
ter  diftat  a  lineis  du&is  a  centio  ad 
punfta  ,  aequalitet  diftancia  alterutrin- 
que. 

Sint  g  h  a  &  b  h  a  osquales  ,  &  abfcin- 
datur  h  f  .-equalis  h  b  ,  Sc  producatur  hb 
vfque  a  d  c  ,  vt  ftt  h  c  squalis  h  g  ,  &  pro- 


fci  1 1  o. 

M-  ptimi 
licm. 

?n\6.  ter- 
tij  Elcm. 


ducanturfa&  c'a  ,  qune  fcceirt  penphe. 
riam  in  d  &  c.dico  quod  punftum  h  elt  rae. 
dium  mter  e&U  Uem  inter  d  &c  k  Nam 
cum  h  f  &  h  b  fint  zquales  ex  tuppohco, 5c 
anguh  bh  a&ghasquales,  &  hnea  h  a 
communis  ,  erit  angulus  b  a  h  «qualis 
fah  fettiK  arcus  h  1  asqualis  arcui 1  h  e. 
Similiter  angulus  g  h  a  eft  sequahs  e  h  a  & 
c  h  iqualis  h  g  ex  iuppofito  ,  &  a  h  com- 
munis ,  igitur  vt  fupra  angulus  c  a  h  xqua- 
iis  g  a  h,igitur  per  eandcm  arcus  h  K  «qua- 
Tom.ir. 


punftum  g.extra  vtrunque,dico  quod  a  d  g 
excd  porerunt  reftexe  produci  abincd, 
quiaenimexabquibufuis  pundis  poilunt 
duci  line*  reflexe  cx  c  d  ,  &  ideo  cum  pun- 
fta  in  a  b  varient  reflexionem  ex  c  d, 
alicer  pars  eflet  a.qualis  toti  ,  patet  m- 
temum. 

Ex  hoc  patecquodoculusrnquauis  parte 
terra;  conftitutus  ,  in  qua  Lunam  vidcre 
poffit,  poteriteam  videre  perradids  renexos 

aSole.  <i 

Ex  hoc  rurfus  patet ,  quod  eodem  mo-  Com5. 
do  oculus  poterit  videre  fuperficiei  Lunae 
iliuminatae  partem  per  radios  reflexos  a  Solis 

corpore.  > 

Hoc  patet,  quoniam  fi  circuh  Solis  lingu- 
li,qui  Uluminant  Lunam  oftendunt  per  pn- 
mum  corollarium  huius  partem  circuh  Lu- 
n«  per  radios  Solis  reflexos  ab  ipia  Luna, 
puta  fecundum  portioncm  cireuli  e  f  lgituc 
cum  liceat  in  Sole  accipere  magnam  partem 
fupeificiei  eius  ,  quse  Lunam  illuminat ,  m 
quacontinentutinnnit*  portiones  circulo- 
rum  ,  &  hse  fingul*  mitmnt  radios  reftexos 
ex  Luna  ad  pttnftum    g    >;  jgitur  ^ 
videbit     portionem    fuperficiei  Lunae 
fecundum  longitudinem  e  f  per  radios 
Solaresa  Luna  reflexos  :  quod  eft  pco* 
pofitum. 

Propofitio  dwentenfma  decitna 
feptima* 

Oculus  videt  partem  fuperficiei  Luna;  ittti- 
minatamaSole  per  radios  reflexos  a  Solis 
corpore:  nectamen  poteft  videre  unaginem 
ipfius  in  Luna  tanquam  in  fpeculo- 

D  D  d  Qttoniam 


59o 


Propofitio  i  rg. 


Com, 
In  prascc- 
dcnri« 


Coffi, 


Quoniam  per  illos,vt  demonftratum  eft, 
poteft  videre ,  &  illi  funt  tobuttiores ,  ergo 
per  illos  videt,omnisenim  operatio  tiibuicur 
digniori  caufae  &  pocentiori.  Icem,quoniam 
videmus  Lunam  in  nodte  immictere  radios 
per  feneftram  velut  Sohirradiare  autem  non 
eft  nifi  habentis  tantum  lumen  ex  fe,  vt  hoc 
poflit  facere  ,  atit  vt  fpargantur,aut  vt  refle- 
ftantur  :  ex  fe  tantum  non  habet  vt  apparet 
horadeliquijmequefpargit,fic  enim  non  im- 
pediret  Solem  hora  deliquij,Solis  ergo  refle- 
&is.  Ergo  videmusper  radios  reflexos.  Non 
tamen  per  eam  videmus  Solem,vt  in  fpecu- 
lo  obie&o  ,  quoniam  Luna  primum  lucet 
proprio  lumine  ,  &  rubro  ficut  pruna,quod 
autem  debet  fungi  vice  fpeculi ,  oporcec  vt 
creat  colore  ,  &  fit  velut  aqua  ,  &  vt  fit 
purum.Deinde,quia  Sol  eft  maior  Luna,ide6 
videtur  vt  paries  in  fpeculo  ,  videcur  enim 
non  reflexa  ,  fed  quod  ipfum  fpeculum  fic 
aries  ,  &  ita  Sol  videcur  ,  vt  totum 
quoddam  ,  &  non  poceft  ob  id  cognofci. 
Et  etiam  magnitudo  luminis  per  quam  ocu-* 
lus  non  poteft  diftinguere  Lunam  ab  ima- 
gine  Solis :  nam  ex  his  qua;  per  fpeculum 
videntur ,  oporcec  duo  cognofcere ,  fpecu- 
lum,&  rem  quae  videtur,  fed  magnitudo  lu- 
minis  prohibecfpeculum  videri,ergo  non 
poterit  videri  aliud  cariquam  in  fpeculo,  fed 
folum  ipeculum  cum  lumine  tanquam  res 
vna.  Et  ita  de  Luna.  Accedit  magnitudo 
diftancias :  nam  in  fuperflua  diftantia  non 
cognolciturfuperficies  fpeculi,fed  folum  rei 
obie&se  imago  ,  &  illa  habecur  pro  fuper- 
fifiie   tpeculi  ,  ergo  oculus  non  diftin- 
guit  inter  fpeculum  ,  &  rem  vifam  ,  ideo 
tion  videt  tanquam  e  fpeculo.   Ex  quo  fe- 
quitur,quod  Lunaiudicabitur  longiusabefle 
quam  abfic,quia  quod  videmusex  ea  eft  So- 
lis  imago ,  quae  longius  multo  abeft  a  nobis 
ipfa  Luna:  fuperficie.Cum  ergo  fint  quatuor 
caufas,quarum  vnaquaeque  impedire  potfer, 
quominus  Sol  non  videatur  in  Lunatanquam 
in  fpeculo,  quanto  magis  cum  omnes  adfint 
in  Luna,&  fimul  concurranc. 

Propofitio  ducentefima  decima  ottaua. 

Rationem  maculae  Lunae  indagare. 

Supponamus  primum  quae  funt  mani- 
fefta.inde  addamus  quae  funt  verifimilia 
valde  ,"poft  verifimiliora  ex  dubiis,vbi  ratio 
vtrinque  pugnare  videtur  ,  demum  dice- 
mus  de  quaefito.  Manifeftum  eft  igitur, 
quod  Luna  diftat  a  nobis circiter  CLX  M  P. 
dimetiens  igitur  orbis  Lunas  eft  circiter 
CCCXX  M P. Igitur  ambitiis MMP.  Igi- 
tur  in  hora  circuit  circiter  XLII M  P.  Ergo 
in  idfcu  infenfili  pene  ,  id  eft  ,  cempo- 
re  idlus  pulfus  infantis  Iaboraritibus  acu- 
tiffima  febre  II  M  P.  quoniam  quinque 
tales  i£tus  continentur  pene  in  ictu  vno 
viri  temperatas  naturae  ,  &.  IIII.  idtus 
pulfus  ferme  viri  temperati*  complent 
fpatium  horae.  Igitur  Luna  mouetur  rapi- 
diffimo  motu  &  fimili  motui  fulguris.  Ex 
quo  patet  quod  eft  corpus  expers  giauitacis 
Sc  perfecTum  ,  quare  nec  miftum ,  nec  vi- 
tiatum. 

Eft  etiam  rotundajtametfi  enira  ob  di- 


ftantiam  maximam  potfet  videri  rotundai 
etiam  quod  non  ellet ,  verifimile  tamen  elt, 
cum  vmbram  talem  efficiat  in  deliquio  Solis, 
8c  cum  exit  e  cenebris  terrse ,  tum  quia  per- 
fe&a  elt  quod  fit  rotunda  ,  aut  prope  rotun- 
ditatem,fed  quod  eft  perfe&um  &  diuinum 
(  quia  feruac  aequalicacem3hoc  cnim  dernon- 
ftratum  eft ,  quod  acquale  folum  reperitur  in 
diuinis  quod  ad  motum  attinet )  exadte  tale 
eft,igitur  Lunaeft  exadte  rotundain  circui- 
tu  fecundum  fuperficiem  orbis.  Ergoetiarn 
vndequaque  &  fecundum  profunditatem: 
nam  in  commutatione  non  pollet  latere 
inaequalitas.Ec  etiam  non  eft  verifimile  vllo 
modo  ,  quod  cotpus  perfectum  &  diuinura 
fit  informe.  Eflet  autem  necetfario  eiufmo* 
di,fi  efletexacle  rotundafecundum  longitu- 
dinem  &  latitudinem  ,  &  fecundum  pro- 
funditatem  alterius  figurar.  Verifimilius  elt 
ergo,Lunam  etle  vcignem  quendam  den- 
fum  per  fe  lucidum,fed  inaequaliter  lumino- 
fum  ,  non  folum  ob  fubftantiai  denficacem, 
fed  copiam  luminis  &  puritatemjquai  impu- 
ritas  non  illi  accidic,quia  mifta,fed  quoniam 
eft  inaequalium  partium  rararu  ac  denfaiu 
&  mediaru.-Neque  folu  colluftratur  a  lumine 
ex  his  qua:  diximus  ,  cum  etiam  quia 
colluftrata  non  lucent  procul  ,  vt  ncque 
montes ,  qui  plurimum  abfunt  ,  quamuis 
non  tale  procul  vt  Luna  ,  im6  nec  nix  qua; 
lllis  infidet  ,  fed  nix  eft  mulco  candior  per 
fe  quam  Luna,quam  conftat  lumine  So- 
lis  defticuiam  efle   rubram  ,  ergo  Luna 
relucec  radiis  Solaribus  elifis  velut  a  fpeculo. 
Et  fi  quis  in  oibe  Luna?  elTet  media  die 
ferena  ,  non  viderec  terram  luminofam, 
quae  multo  maior  eft'  Luna  ,  &  paulo 
pius  a  Sole  diftat  ,  &  quandoque  illi  pto- 
pior  eft  quam  Luna.  Macula  autem  Lunx 
eft  quahs  depingitur  cum  ore  ,  oculis  &c 
nafo,  fed  quod  magis  fpeclatur  eft  os  ipfum; 
ade6  vt  Plutarchus  non 
de  macula  Lunar  ,  fed  de 
ore  Lunae  infcripferic. 
Noh  verti  autem  Lunam,  • 
ex  hoc  ptobat  Philofo- 
phus  fecundo  de  Ccelo. 
Igitur  ab  Oriente  in  Oc- 
cidente  vertifub,&  fupra 
necefle  eft.  Scihcet  vt  oculi  infra  os  funra 
appareat.  Videtur  aute  magis  in  plenilunio 
obdifferentiam  luminisJ&  tota  quoniapars 
verfus  nos  etiam  tota  illuftratur.  Et  ex  illo 
loco  apparet>  quod  Aflerroes  nefciuit  Geo- 
metriam  ,  ficut  fempetfuic  mos  Philofo- 
phorum  contentioforum^  vt  nilfciant ,  fed 
folum  garrire  ,  audierat  hoc  ab  aliquo 
malo  Geometra  -  &  refpofuit  in  fuos 
libros  .*  namnos  ,  vt  fupra  vidifti  j  de- 
monftrauimus    oppofitum.    Quod  ver6 
fic  macula  illa  ex  vmbra  terra:  ,  verum 
non  eft  ,  quoniarn  vna  elLet  &  non  *- 
uila  ,  &  occuparec  cocam  illius  faciem: 
nec  eft  verum  quod  mucaret  fitum  ,  quta 
fuperficies  terras  eft    nonnupla  fuperfl- 
ciei  Luna*.  Sicut  terra;  fuperficies  efl 
minor  trigefima  parte  fuperficiei  Solis. 
NecfpargiturlumenSolisin  Luna  ,  nam 
ficeflet  ambitus  vt  via  laetea  :  cum  au- 
temXuna  delinquit  in  Oriente,efT  glauca  & 

purpurea, 


Propofitio  219. 


1 


591 


purpurea,cum  in  coeli  medio  rubra  ,  cum 
mOccidentenigravidetur  ,  namab  vtta- 
que  parce  tenebtis  operitur  !  Oriente  ab  , 
vmbra  terrat  ,  ab  Occidente  ab  obfcurkace 
ioci.  In  mediis  locis  mediis  coloribusj 
Aftrologi  terraticis  tribuunt  ,  hoc  autem 
quandiu  totadelituent  ,  quod  terapus  ho- 
ram   vix  implere   potcft.  Ergo  partes 
peruias  non  remittunt  lumen  ,  ideo  ob- 
fcurse  apparent ,  quod  in  vitreis  Ipeculis  a 
quorum  parcibus  plumbum  excidit  :  nam 
nigrjc  illa?  appatent ,  rehquar  fplendida: ,  ob 
id  fydera  aliquando  per  illam  relucenc  ,  &C 
aliquando  non.  Et  Solaris  eclypfis  tempo- 
re ,  non  lux  tota  Solis  petit :  atque  ideo  vc 
videmus,  &  variant  colores  eo  cempore, 
1  Apoieles  non  tamen  colluftiftt  fplendide  Sol  ob  Ciafi- 
frolcm.      fuiem  Lunariscorporis  ha:c  inferiora  ,  tum 
etiam  ob  dmerficatem  partium,  &£  ad  iitum. 
Nam  ii  Sol  lit  ad  fitum  a  b ,  cranlibunt  muiti 


igitur  cum  oculns  iudicet  fe  videre  a  d  aequa- 
les  angulos,vtdebitur  gdepreflior  &  propioi? 


m* 


Com. 


tadij ,  fi  c  d  pauciflimi  aut  nulli ,  fetl  vt  vbi 
tenuioreft  Lunain  ambitu  ,  &  Solis  radij 
denfiores  cranfeunc  ^  &  fydera  pellucenc 
contrariis  caufis  mmus  ,  vt  mxta  medium 
nequaquam.  At  Luna:  macaiam  radij  efh- 
ciunt ,  etiam  fi  tota  fubtus  opaca  efleccum 
petuia  vel  taritillum  fuerit  in  lupeificie  ,  vt 
venis  opus  non  fit-  Et  iuxta  hoc  macula  illa, 
vtliquet ,  ad'  perfedtionem  corpous  Lunae 
pcrtinet  magis  quam  pars  fplendida,  quam- 
uis  prima  cogitationc  oppofuum  videa- 
tur.  Eft  enim  dupkx  perfeftionis  genus  in 
cccleftibus  corponbus  ,  &  ob  denfitatem 
cum   remittit  ,  ob  perfpicukarem  cum  a 
Sole  ,  vt  vniuerlali  quodam  principio  lllu- 
minacur, 

Propofitio  ducentefirna  decima  nona. 

Racionem  eorum  qua:  apparenc  circaSo, 
lem  fpeculo  in  aqua  pofito  declarare. 

Sic  peluisab  aqua  piena:  fpeculum  in  ea 
'cde  f  quadratum,  aut  petfedte.aut obton- 
gum  fubmerfum  in  ea:  Soi  primum  folus  in 
^oculusex  aduerfo  in  h  ,  ica  vt  ad  squa- 
*es  angulos  poflit  videre  Solem  in  K  ,  di- 
co  quod  depreffo  oculo  in  m  ,  videbit 
alium  Solem   mavorem  verfus  marginem 
aduerfum  in  I  ,  &  longe  fpiendidiorem.- 
quia  enim  radij  refle&unt  ex  k  ,  vt  robufti 
&  a  medio  denfiorc  ad  rarius  ,  qui  non  in- 
tie&entur ,  erunt  pauci  ^&  ideo  Sol  iiv 
icminor  apparebit  ,  Sc  langukhor  ,  ma- 
ior  autem    pars  d^efledetur   a  perpen- 
diculad  ad  m  ,  igitur  Sol  appatebit  ma- 
ior  &  validior  longe  fplendencibus  radns, 
adeo  vc  vix   ferri  poflit.  Sed  quoniam 
annulus  ex  fuppolito  m  1  f  maior  eft  hke, 


l 


abro  in  cficut  n  m  eft  infra  g  h,ita  t  infra  gj 
quare  etia  vt  angulusm  1  fiita-qualis  angulc* 
ti  f,necefleeft  vt  1  fu  vltra  k:  aliter  t  videre- 
tur  quafitangete  aquam.   In  horaautem 
deliquij   Solis  velut  hodie  v.  Idus  Aprihs 
hora  fexti  diei,  cum  diligentiflimi  natuetmc 
medium  eciipfisin  quinta  ,  &  Luppofuafue- 
ricobfcuracio  a  loanne  Stadio  paitium  no- 
uemcumbelle  ,  &  teropus  horas  vnius  & 
m  :  16,  fuittamen  maior  6c  longior  :quo- 
niam  luminavia  fuerunc  propiora  vna  par- 
te  caudx  Dracoms,  quam  ipie  pofueric  in 
tabulis,&  hoc  quiaiupponit  squinodtiuni 
urdius  diebus  duobus  quam  apud  Alphon- 
fum  2  5c  forfan  f  uftickbat  vna  dies ,  fcilicec 
vt  ellet  die  decima  Martij  horis  decemodo* 
a  meridie  :  nam  tunc  omnia  refpondenc 
obferuacioni  i  in  qua  apparuerunt  quatuoc 
Lunz  :  5£  quidem  ab  mitio  fuerunt  duae 
orientaliores  c  regione^  fcilicetop,  &  vna 
oecidentaliorn  ,  &c  tantum  diftabat  n  a  ic 
quantum  o  :  Ec  clarum  eraC  quod  p  erat, 
ficut  fecunda  uis  parua  &  non  candida,  fed 
rubra  purpureo  mifta  ,  quoniam  ex  reflexu 
o  oriebatur  :  apparebat  autem  a  lateie  illo, 
quoniam  Luna  dextram  partem  obtegebat, 
ideo  ilia  erat  minus  luminola ,  &  verus  Sol 
erat  in  k  ,  modo  Luna; ,  modo  Solis  ima- 
ginem  referens  vbi  tranliffet  eclipfis  me- 
dium,  non  amplius  tres  lllas  Lunae  apparue- 
runt  a  dextra  &  a  finiftra3fed  vna  vitra  nosr 
in  (\,$c  duz  verfus  nos 'in  r  &  n  &c  quas  erat 
in  r  ,  erac  fimiliter  parua  &  purpurea  rubra- 
que,  5t  mutatofpeculovariabaturiitus  q  & 
r  u,id  eft,vt  modo  elfent  quafi  in  medio  la- 
terume  &  f ,  quandoque  ttanfuerfae.Ec  hoc 
'  contingit  ob  mutationemloei  K  propter  fpe- 
culi  variationem. 

Caufa  ,  eft  quoniamLuna  cum  permeec 
Solem  non  h  regione  reda  linese  oppofitas 
noftro  vifui,&  fokim  momento,&  in  longis 
temporum  interualiis  poflic  obtegere  illum. 
Sit  ergo  vt  Sol  obtegacur  a  Luna  mediis 
partibus  ,  &c  fint  radij  extremi  iri 
fpeculo  :  ac  8c  ad  ,  igitur  erunt  tanquam 
duo  Soles  ,  fed  vterque  iliorum  gemina- 
turjdeo  fiunt  tres  :  medius  enim  ob  Luns 
DDd  h  oerfps 


592 


Propofitio  220. 


N 


perfpicuiratem  integer.apparet,  ideo  modo 
iub  forma  S5lte ,  modo  Lun*  laterones  am- 


bo  fub  forma  Lun;e:ide6  eaint  tres ,  quibus 
additaLunap,qua;eft  reflexa  a  fecunda, 
hent  quatuor.  Ac  dices  cur  non  fic  reflcxus 
fecundum  diredtum  oculi .  vc  Lun*  appa- 
reanc  vltra  citraque  Solem  ?  Dico  quod 
Lunaduiidente orbem reflexus  fltad  latera, 
qmaradij  tranfuerfim  feruntur  ,  cum  au_ 
tem  non  dmiditur  fit  pr0rfum  &  retror- 
lutn.  Sed  cur  dices  Lunari  forma? 
quoniam  partes  Solis  qu*  vigent  ,  eiuf- 
modi  forma  apparent  ^  Icon> 

iatere, 

Proffitio  ductntefimfi  vigefnna. 

Caufam  curSol  sftiuis  diebus  exoriens 
vmbram  ad  meridiem,cum  in  meridie  ad  bo- 
ream  mittat,explorare. 

n«?iC°u^U°rdt  vbicuncIue  terrarum  in 
^oftro  hemifpherio  ,  Sol  vbi  foerit  i„ 
Onente  feu  Occidente  videbitur  ,  cum 
l«bc.rcuIo*quinoaij  fuerit  iregione  ,no- 
bs  etiam  fi  homo  fub  ardfcico  ci«ulo  habi- 
^  >  &  ita  refpicienti  ad  polum  vmbra  erit 
adextrainfiniftram  ,  dum  oritur  &  a  fini- 


ftra  in  dextram  dum  occidir.  Et  quod  dum 
erit  in  meridie  vmbra  verget  ad  Septenttio- 
.   nem:Terti6dico  ,  quod  in  his  qui  habi- 
tant  verius  Septentrionem  a  tropico  cancri 
vmbra  in  Meridie  ,  quocunque  tempore 
anni  borealis  erit.  Quarto  quod  iifdem  toto 
dimidio  anni  ab  aquinoaio  verno  ad  au- 
tumnale  ,  vmbra?  oriente  &  occidente  Soie 
luntmendianajtranfuerfs  :  &murirefpr 
cientes  borea  illuminancur.Sic  finitorabcd 
jn  regione  boreali ,  cuius  vercex  e  &  f  Po 
lus ,  deuatio  poli  fupra  finitorem  a  f ,  zqS 
nodtijctrculusbqd  ,  cui  paralielus borea 
iior  Sohs  via  per  cancri  initium  ,  g  h  1  m„ 
circulus  magnus  per  verticem  ,  &  interfe' 
ctiones  arquinocli  ),&finitoris  b  h  e  m  d>Me 
ndiei  lemicirculus  fuperior  a  f  ei  q'c  Cum 
ergovertexregionisfit  in  e  ,  &  circulus 
magnus  b  h  d  tranfiens  per  verticem  /tran- 
ieac  per  centrum  terra:  ex  dihSni 


ex  aimnitione 
circuii  magni  ,  &  linea  a  vertice 
uium  habitantium  fub  vertice  e 


gra- 
tendat 


ad  centrum  terrs  exdemonftratis  ab  Arifto- 
teie ,  Sc  iuppofitisab  Aftrologis ,  quod  gra- 
uia  omnia  tendant  ad  centrum  terra: ,  erit 
quodlibet  graue  feu  rnurus  feu  homo ,  feu 
per  vltimam  petitiono ,  feu  per  demonflrata 
mvndecimoab  Euclide  murus,&  homo 
quiuis  incola  regionis  in  fuperficie  circuli 
verticalisb  e  d.  Igitur  dumSol  eft  inbveld, 
vmbrae  erunt  a  dexcro  in  finiftrum,'vel  con- 
trario  modo  ,  &  ita  Sol  videbitur  eife 
e  regione  nobis  :  &  murus  faciet  vm- 
bram  oriencalem  vel  occidencalem.  Et 
hoc  eft  primum.  Ec  quoniam  cum  Sol 
ent  m  Meridie  ,  tum  erit  in  q  ,  igitur» 
erit  ,vmbra  ad  Septentrionem  ,  cum  e 
Cn  loco  gnomonis  &  raurus.  Et  hoc  eft 
fecundum.  Tertium  etiam   patet  ,  quia 
Sol  nunquam  tranfibic  pun&umlin  Me- 
pdie  verfus  boream  ,  fecf  regio  fuppo- 
nuur  borealior  1  ,  jgjtllr  tempore  meri- 
diei  vmbra  femper  hic  boreaJis  erit.  Et 
quoniam  bhemd  fecat  paralJeJos  .  qui 
iunt  in  Septentrione  vt  puta  tropicumin  h 
&  m  ,  igitur  oriente  Sole  ,  &  occidente 
l-urfus  per  totum  arcum  g  h  &  m  n  ,  vide- 
bitur  borealior  quam  m  b  vel  d  parte  arcus 
magm  intercepti  inrer  arcum  magnumtran- 
ieuntem  per  verticem  &  locum  Solis,vbi 
lecat  nmtorem  &  pUn<5ta  b,&  d:&  ita  erunt 

vmbrz 
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vmbra:  Meridionaies  toto  hoctempcre,  &  comparatione  ad  toturn  circulum.  Quu 
hoc  eft  quartum.  veio  g  h  eft  nota  ,  &  iu  Sole  confpicitut 

Ex  quo  fequitur ,  quod  in  hoc  toto  tem- 
pore  vens  &  £eftatis,cum  Sol  in  Metidie  vi- 
deatur  efle  poft  tergum  ,  &  in  Meridiej& 
dum  oritur  a  parte  Septentrionis.  Ergo  ab 
ortu  Solis  ad  Mendiem  videbitur  ferri  mo- 
tudiurno  >  linea  obuquaaSeptentrione  m 
Metidiem  t  &  a  Meridie  ad  Occafum  ,  alia 
obliqua  linea  a  Meridie  in  Septentrio- 
nem:vt  in  figura,vt  U  Sol  fit  in  a  in  Onente, 
bin  Meridie,cinOccidente,&  vertexnobis 
ine. 

Sequitur  etiam  ,  quod  fi  tempore  aefta- 


Cot.  j. 


Ptr  fimilern 


tis  poftemus  inmedia  nocte  videre  Solem, 
in  cceli  medio  videretur  ,  tantundem  verfus 
boreamdeclinare3quantum  Meridie  ad  Me- 
ridiem.  Et  hoc  quia  circulus  aiquino&ij 
bq'd  ,  tanto  borealior  eft  in  parte  inferiore 
circulo.per  verticem  ,  cjuanto  in  fuperion 
eft  auftralior :  quoniam  circuli  magni  fe  fe- 
cantper  «qualia.  Et  fi  hoc  eft  verum  dc 
Sole  (ub  aEquino£h)  circulo  ,  quanto 
magis  erit  verum  de  Sole  fub  tropico 
aeftiuo? 

Ex  prsecederui  patet  ,  quod  Sol  in  me- 
dia  nodte  borealior  videretur  fub  sequinodtij 
cireulo  tanto  ,  quanto.  videtut  auftra- 
liorfeipfo  ,  dum  eft  fub  tropico  cancri, 
quia  circuli  fe  fecant  ad  angulos  oppofijes 
aequales  :  igitcr  fi  verticis  circulus  maio- 
rem  facit  angulum  fuperiorem  cum  asqui- 
nodii  quam  tropici  borealis  circulo  ,  igitur 
&  inferiorem  t  homoautem&  vifus  iudi- 
cat  auftrale  &  boreale  iuxta  inclinationem 
circuli  dudi  per  locum  Soliad  circulum  du- 
Ptopof.  pti-  £tum  per  locum.verticis: 
miElem. 

.Propojttio  CCXXl 

Magnitudo  Luna:  &  caeterorum  aftro- 
rum  dignofcitur  ex  proportione  aliorum  ad 
eam  iuxta  diftantiam  :  ipfius  vero  iuxta 
rationem  pupillar  ad  Lunam  diftantias  ra- 
tione. 

Sit  pupilla  a  b  ,  quas  in  circulo  1  m,po- 
fita  in  eodem  centro  ,  comprehendat  pof- 
tionem  notam  1  m  ,  ideo  claufo  oculo  alte- 
ro  eandem  portionem  videbit  totius  coeli,vc 
liquet  cx  demonftratis  in  Elementis  Eu- 
elidis  ,  igitut  nota  1  m  nota   eiit  pu- 
pillx  ,  &:  ideo  g  h   quanta   fit  portio 
eceli  ,  qaia  k  eft.  etiam  quafi  centrum 
cceli  Lunx  ,  fit  ergo  Lunac  d,eritquejanta 
portio  g  h  nota:  ,  quanta  e  f  pars  pupil- 
\&  ,  per  quam  videtur  ipfius  a  b  :  e  f  autem 
fimiliter  eft  nota  in  u  o  ,  igittjE j ;  &  c  d  in 
Tom.  IF. 
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arcus  notus'aequalis,ergo  eritnota  diuerfitas 
afpeftu  ob  diftantiam  noftram  k  teyrrz  cen- 
tro,quate  altitudo  Lunse  nota,&  eius  mag- 
nitudo  ,  eius  enim  ad  femidiametrum  oculii 
vtcd  ad  e  f.Hoc  aute  eftcralTa  Mineruaad-i 
ditum,vt  quis  intelligat  difficiliora  efTe  qu« 
craiia  videntur.quam  quse  claborata*huiu£ 
modi  autem  diuina ,  de  quibus  mox  dieeri- 
dum  erit, 

SECVNDA  PARS  DESVPER 
Pnncipia. 

DIFFINITIO  PRIMA. 

Proportio  imperfedta  feu  poteftate  eff 
duarum  quantitatum,qu3e  fic  fe  habent  ,  vt 
nullsedua;  alise  in  eodem  genere  inueniri 
queant, 

DIFFINITIO  SECVNDA. 

Proportio  media  eft  comparatio  ret 
non  habentis  quantitatem  ,  qua  tamen 
mutari  poffit  ad  rem  ,  qus  quantitatem 
habeat. 

DIFFINITIQ  TERTIA,. 

Proportio  fublimis  feu  ordo  dicitar  dua~ 
rum  fubftantiarum  qus  quantitatem  nOti 
habeant  ,comparatio 

PETITIO  PR  IMA 

Inflnitum  quod  imaginem  habet  quanti- 
tatis,  quantitatem  autem  non  habet ,  neque 
eft  quantitas. 

DDd  i  PETI 
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PETITIO  SECVNDA. 

Repugnans  eft  fuper  quod  nulla  eft  po- 
teucia. 

PETITIO  TERTIA. 

Non  pofle  fuper  ea  qua:  repugnant,nul- 
iam  deelarat  imperfe£tionem,  neque  infini- 
tumnon  eflenegat. 

P2TITIO  QVARTA. 

Infinitum  infinico  maius  efle  non  po- 
teft.  r 

Propofitio  ducemefima  vigefima 
fecttnda. 

Quantitates  *qu;e  arquales  efle  non 
poflunt  in  eodem  genere  ,  maius  tamen 
&  miiius  recipiunt ,  funt  in  proportionc  po- 
teftatis^ 

Sint  propofiti  duo  anguli  ,  gratia  exem- 
pli ,  aredilineus  ,  b  vero  in  circumferen- 
tia  circuli ,  qui  poteft  efle  maior ,  &  mi- 
nor  re&ilineo  propotito  ,  &  nunquam  po- 
teft  efle  squalis ,  vc  declaratum  eft  fupra, 
dico  proporcioaem  b  ad  aefle  poteftace,nam 
vc  vifum  eft,poteft  efle  maior  &  minor,  5c 
eft  maius  &  minus  vere  ,  &  ide6  func  in  eo- 
dem  genere,&  vterque  eft  conrinua  quanti- 
tas,igiturin  tranfitu  necetle  eft,vt  fint  £qua- 
les  aiiquando  fed  non  actu,hoc  enim  repug- 
nac,igitur  poceftate. 

Prcpojitio  ducentefima  vigefima  tertia. 


•  Quanticates  qux  actu  asquales  efle  nou 
pollunt  ,  in  nulla  proporcione  adu  elle 
poflunf. 

Sinc  duar  quancitaces  qux  xquales  efle 
non  poflint,  vc  m  priore  exemploa  &  b, 
dico  quod  non  poflunt  efle  in  aliqua  pvo- 
portione  in  a£tu  ,  alicer  finc  in  proporcione 
c ,  &  ducatur  c  in  b,  fiat  d,  erunt  ergo  d  & 
a  aequales  ,  quod  eft  contta  fuppoficum, 
nam  fupponitur  quod  nulla  quantitas  ex 

Ekra  SU"mti  §Cnere  b  CK  *qualis  a  '  fed  d  eft  cx  Senere 
cm-         b  8c  aquale  a  ,  &  ideo  fnppofitum  non 

manet  ,  igitur  a  &  b  non  funt  in  aliqua 
proportione  in  actu. 

Propofitio  ducentefima  vigefima  quarta. 


Neque  temporis  vt  imaginamur  ipfum 
efle  infinitum  ,  neque  aeui  vitarumpropor- 
tio  vllaeft  ad  tempus  quod  poteftate  eft,  vt 
pote  diem  vel  menfem. 

Tempusipfum  vt  infinitum  eft  ,  aut  in 
aclu  eft,aut  refert  quippiam  in  a£tu,  pars 
autem  temporis  folura  eft  poteftate ,  quia 
nullum  tempus  in  a&u  eft  ,  neque  annus, 
neque  menfis ,  neque  dies ,  neque  hora  aut 
momentum,fed  fi  totum  tempus  non  eflet 
actu,nihil  eflet  adu,neque  totum  neque 
partes.Igitur  totum  tcmpus,velaliquid  loco 
eius  eft  ac"fcu,partes  autem  poteftate ,  fed  vt 
vifum  eft  proportio  infiniti  nulla  eft ,  &ad 
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rem  que  a£fcu  non  eft,igitur  tempus  nullam 
habecproportionem  ad  annos  ncque  men- 
fes  vel  dies.  Qiure  qui  dicunt ,  quod  mille 
anni  tunt  vnus  dies  ,  in  philolophia  errant, 
fecusapud  Apoftolum  ,  vbi  de  diuinitate 
agituc.  Ergo  anni  funt  longum  tempus,& 
dies  breues  ,  quia  dicuntur  in  comparatione 
inter  fe  ,  &c  non  fecundum  pigporcionem 
ad  infinicum.  Qu.ia  fit  infinitum  a  ,  &  dua:  „     . . 
quantitates  b  maior  ,  8c  minot  ,  vel  ergo  E\cm ' 
proportio  a  ad  b  c ,  eft  vna  vel  diaerfa  ,  G  4  pnit, 
vna  ,  ergo  b  c  erunt  aequales ,  fi  maior  eft  ad 
c  quam  ad  b  ergo  infinitura  eft  maius  infini- 
to  ,  ergo  non  en/inrinitum ,  quod  eftcontra 
petita. 

Propojitio  ducenteftma  vigefima 
quinta. 


Proportio  media  non  eft  ex  ratione  agerr- 
tis  fed  patientis. 

Proponatur  a  quantitas,  qus  debear.  rnu- 
tari  ab  virtute  quse  non  fit  in  materia  ,  & 
pala  eft  quod  non  poterit  permu- 
tari  mftanti,  quia  fimul  elfet ,  &  b 
noneflecergo  repuonaret,neque  a 

etiam  poteit  non  efle  ,  vt  demon-  j  \ 

ftratumeft  in  Hyperchen  ,  quia 
repugnantneceflkiio  &  efientia;  Dei,neque 
mouetur  acerta  propordone ,  quia  b  caret 
omni  quantuate.ergo  nihil  oftendit  vim  ip- 
fiu.s  b  efle  finitam,quod  ergo  itvoueatur  tar- 
deceleriter  paruum  magnum  ,  idudcontin- 
git  totum  ex  conditionibus  a  ,  id  ett,  mate- 
ria^  &  quantirati5-.velutjgratia  exempli,  fia 
efletin  vatculo  palmi ,  non 'poflec  implere 
ii<gerum,&  hoc  non  oftendic  vllam  imper- 
fedionem  in  b.   Ec  ficut  homines  omnes 
funt  in  carcere  huius  mundi ,  &  camen  vi- 
dentur  elie  fibi  liberi,&  appellant  folum  il- 
1.0S  efle  in  carcere  qui  func  jn  ergaftulo  ,  ira 
omnismateria  ,  6c  omnis  quancitas  habec 
conditiones,per  quas  (  vt  ita  dicam  )caa- 
ftringitur  ,  &c  repugnat  eas  routaii ,  &  ideo 
vitam  agunt  fine  vl(a  proportione.  Qaod 
vei'6di6tum  eft.fupra  diclum  fuitapcrexem 
plura  diclum  eft,  non  quia  ita  fit  ,  fingc 
ergo  quod  in  ahqao  pariete,  non  iit  albitu- 
do,nifi  vnius  gradus  ,  illa  non  opeiabitur 
nifi  pervnum  gradum  ,  etiam  fi  calx  e/lec 
inflnite  alba  ,  &  fimiliter  de  luce  SoIiS, 
ergo  omnes  mences  mouent  jlne  propor- 
cione ,  &  non  potTunt  dici  finitae  vcl  infini- 
ta: ,  quiaipfae  funtexpertes  omnisquantita- 
tis ,  imo  omnis  relacionis  ad  quanticacem, 
&  hoc  eft  quod  lacuic  multos  ,  &  maxime 
propter  di£fcum  Philofophi  ,  eft  ergo  om- 
nis  operatio  iuxta  id  quod  eft  in  materia,  & 
non  quod  vnamens  maiores  habeac  vires, 
aliacum  non  ficin  eisneque  maius  neque 
miuus. 

Propoftio  ducemefima  vigefimafcxta. 

Proportio  fublimis  non  confiftitin  ma- 
gnitudincfed  ordine  iuxta  q.uem  difterentw 
eft  eius  quod  eft  ante  &  poft. 

Non  enim  poteft  efle  comparatio  ip.xca  Com* 
magnitudines  motas  quoniam  vel  funtcor- 
pora  cceleftia,  vel'elementaria ,  elementana 

effe 


Com. 


Propolitic 

elTc  non  polTunt ,  quia  illa  cam  tinc  corrup- 
tioni  obnoxia  ,  id  elt ,  tranfmutarioni ,  le- 
cundum  qualitacem  non  pollunt  etfe  fubi.e- 
cta  incorporearum  fubftantiarum  ,  neque 
a  pnmis  fubftautiis  moueri,neque  etiam  ex- 
cipere  primo  lumen  luum  ,  fed  mouenrur 
vrm  inrluxam  acccleftibus  corporibus  ,  ne- 
que  etiam  per  motumcorporumcceleftium, 
nam  Ula  non  mouentur  fecundum  propor- 
tionem  mencis  ad  corpus ,  fed  mxta  racio- 
nem  finis  ,  a#qua  circumfcribuncuc  ,  & 
ideo  quod  SaCurnus  moueacur  velociore 
motu,  quam  lupiter  ab  Oriente  in  Occi- 
dentem  ,  hqc  non  eft  ,  quia  vica  qua? 
mouec  Saturnura  nc robuftior  vica  quae  rao- 
uet  Iouem,cum  fmc  vna  &c  eadem  :  vel  li 
dicas  quod  fintdtuetfae  vita  Saturni,non  ta- 
raen  eft  validior  tn  comparacione  ad  fuum 
ccelum ,  vica  louis  non  moueretcelerius  Sa- 
turnura  ab  Occidence  in  Onentem ,  quam 
vita  louis  Iouem  ,  quod  eft  falfum ,  fed  ta- 
lis  motus  vclocitas  eft  ratione  fims  ,  quia 
oporcet  vt  pariter  raoueatur  eo  raotu  ,  &c 
quia  ccelura  Saturni  eft  maius  ,  ldeo  cele- 
nusmoueaturquam  Iouis  ,  &  hoc  ratione 
corporis  mobilis ,  &c  non  ratione  propor- 
cioms  ad  corpus.  Dico  eciam  ,  quod  non 
habent  poteftatem  al.iam,per  quam  fubeant 
proportionem  ,  nam  quanitur  cuius  cora- 
parationeilla  proportio  otiatur,nam  non 
adcorpora ,  quianeque  ad  cceleftia  neque 
mortalia  ,  vt  di&um  eft  ,  niili  fingamus  alia 
•  corpora  ,  quod  eft  abfurdum  >  nequa  eriam 
ratione  incorporeorum  ,  nam  non  poifunc 
defttucre  teinuicem  ,  quia  inferior  nonpo- 
teft  tollere  fupertorem,  neque  raulto  rainus 
poteft  velle,  Hoc  eft  enim  nefas  cogitare, 
neque  fuperior  infcriorem  ,  quam  producic 
quam  araac :  Sc  ideo  dico,quod  funtin  pro- 
portione  fubliraiura  ,  id  eft  ,  ordine  perfe- 
ctionis  ,  qui  confiftic  in  propinquitate  ad 
pnmam  caufam  exemplum  ,  Sol  eft  longe 
perfectior  fua  luce  ,  quaeeftei  propria,quia 
Sol  cft  fubftantn  ,  &  lux  eft  propnum  ,  &c 
lux  Soiiseft  mutco  perfe&iorluminecum  fit 
(  vc  dixi )  lux  proprium  &  in  Sole,tanquam 
in  fubiec~fco,lumen  aucem  extra  &  accidens. 
Nec  tamen  dicendum  eft  ,  quod  Sol  fit  po- 
tentior  luce  ,  auc  lux  iumine ,  idem  dico  de 
aniraa  &  faculcacibus  eius,  &  funCcionibus, 
mter  quas  nulla  cadit  proportio  perfectio- 
nis ,  tamen  dirferencia  confpicua  eft,  &  ideo 
poteritimpediri  functio,  &c  non  facnkas,& 
facukas  colli  remanence  anima.Forfan  dices, 
quod  iftae  nonfunt  fubftantiae,&  ideo  opor- 
teret,vt  omnia  mcorporea  Deo  folo  excep- 
to  eiTent  accidentia  ,.dico  quod  inincorpo- 
reis  non  eft  ftcutin  anima  ,  quae  eft  iuncta 
corpori ,  nsque  vt  in  Sole  quod  eft  corpus, 
fed  tanta  eft  perfedTto  producti  incorporei, 
quod  ipfum  eft  fubftantia.  Et  ratio  eft  quia 
lubftantia  dirferc  ab  accidente  vel  ratione 
corporis  ,  vt  aqua  a  ftigiditate  ,  &C  hocnon 
eftin  incorporeis ,  vt  manifeftum  eft ,  v.el 
auta  vnura  fitfubiectum  alterius ,  &  ideo 
fubrtantia ,  vt  eft  principium  comparatio- 
nis ,  &C  infe  ipfa  dicitur  fubftantia  ,  Sc  vt 
comparatur  ad  extra  &c  ad  operationem  fua, 
cuiuseft  principium  dicittir  facultas :  velut 
vita  caelelUs  iubftantia  eft  ,  vt  vero  ceelura 
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pulchritudine  illius  delectaturn  raonetur  ad 
obfequiura  ,  dicitur  facukas  m  illa  vita  ,  &c 
non  eft  nili  fubftantia  ,  tamen  ipfius  Vita: 
adeo  vt  fola  ratione  differarit.  Tertia  difte- 
rentiaeft  ,  quia  fubftamia  noneftin  fubie- 
Cto  ,  fed  facultas  eft  in  fubie&o  ,  verum  m 
incoiporeis ,  vc  dixi ,  non  di-fterunt  nifi  fola 
ratione ,  velut  pater  &c  homo  ,  nam  pater 
neceflario  eft  homo  ,  &  elt  fubftancia ,  vc 
ad  aliud  comparatur.  Quarta  differentia 
eft  rattone  propriae  natmae  quae  non  depen- 
det ,  nam  lubftantia  non  pendet  ficut  acci- 
dcns  &c  facultas,verum  vbi  genita  fuit  non 
amplius  pendet  .:  refpondeo  ,  quod  in  in- 
corporeis   produeitur  ,  &c  non  repugnec 
produ&io  fubftanriae  ,  quia  fi  non  repugnat 
generatio  hominis,  quod  fubftantia,  mul- 
to  minus  etiam  incorporeorum.  Relin- 
quitur  vt  obiicias  ,  quoniam  fubftanciae  in- 
coiporeae  femper  flunt  >  ergo  nunquam. 
funt  verae  fubftantise  :  ad  hoc  retponden- 
dum  eft  per  interemptionem ,  nam  de  vera 
refponftone  non  eft  hic  locus,  quod  eadem 
ratione  qua  producuntur  vitae,  producuntur; 
etiam  cali ,  at  ccelum  nihilominus  eft  vere 
fubftantia,&  rnagisiftis  mortahbus,ergo  vel 
talis  productio  non  eft  perpetua  ,  vel ,  vc 
verius  dicam  ,  eft  limpliciter  productio  cir- 
cumfcripta  ab  orani  tempore  prasfenci,  prs- 
terito  Sc  futuro.  Quare  ecit  raagis  vera  pro- 
dudtio  quam  fubftancias  morcalis ,  ideo  con- 
tingic  hic  error  ex  dilTimilitudine  eorum. 
quas  maxime  firailia  clts  videncur  ,  nam 
cura  accidentia  producantur  in  tribus  tem- 
poribns  ,  &C  incorporea  in  nullo  ,  fubftantia 
autera  mortales  tolum  m  vno  tempore,ided 
produclio  incorporeoruni  videtur  elle  fiStt- 
lis  produdioni  acctdeniium  ,  cum  tamert 
productio  lubttantiae  mottalis  fit  vere  rae- 
dia  inter  illas ,  nam  fubftantia  mortalis  pro- 
ducitur  in  vno  tempore  ,  accidens  in  omni 
fubftantia  iraraortalis  in  nullo  ,  necefle  eft 
auteraextrema  raagis  dirTene  inter  fe.quam 
a  media  ,  igicur  fubftanciae  incorporese  otdi- 
ne  &c  perfectione  din%rnnt,iibn  tamen  pro- 
porcionem  habenc.   Ec  fi  quis  dicac ,  quod 
vlcima  fubftancia  ctfec  aeque  potens,vt  Deus  «j 
refpondeo  quod  non  elt  verum  ,  quia  vel  - 
loqueris  de  perfectione  ,  &c  ita  demonftra-  : 
tum  eft ,  quod  Deus  ell  ipfa  perfecTio  ,  vl-  \ 
tima  fubftantia  eft  imperfeCtiffima  :  vel  lo- 
quens  de  magnitudine  ,  &c  ita  non  lunt 
cequales  prima  &C  vltima  fubftantia  ,  qnia       :  : 
non  poflunt  comparari ,  ficut  lumen  non 
poteft  comparari  lumini  ,  quod  ht  dulcius 
velamarins,  grauius  velleuius  raaiusenim 
&  minus ,  &c  aequaks  iuntdirTerenciae  quan-  * 
titatum ,  vitse  autem  non  haberit  quanti- 
tatem  operauonis  ,  quia  ,  vt  dixi  ^  eft  abfo- 
lutiflima  ratione  finis  ,  neque  potentiam  ad 
aliquid  ,  quiafunt  in  seterno  actu  ,  &C  hoc 
fecnndum  philoiophos,  &  iuxca  rationera 
luminis  naturalis,  nam  fecus  religio  6c  fi- 
des  tenent,  quia  fupponunt  mundum  elfe 
creatum,  Sc  fic  potentiadifFerentiae  ab  acTu 
quia  Deus  nunc  creauit,  &c  antea  non  crea- 
uerat,&  tamen  poterat  creare. 

Exhocpatet,  quodnulla  fubftantiain-  com, 
corporea  eft  finita  nec  infinita  ,  nec  exten- 
faneccontracta,  quiaomniaifta  pertinent 
D  D  d    4  §ad 
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Com, 


ad  quantitatem  ,  quarum  ilte  oranino  funt 
expertes. 

Propofitio  ducentefima  vigefima 
feptima. 

Vitas  iuxta  numeium  perfe&ionuminco- 
paratione  ad  cogitationem  noftram  propor- 
uonem  quandam  habenc. 

Velut  Deus  eft  per  fe  primo  abfolticu,  & 
caufa  omnium  bonorura  ,  &  efle,  fapiencia 
vero  quae  generatur  a  primo  bono  ,  non  eft 
caufa^omnium  bonorum  ,  quia  fic  produce- 
ret  primum  bonum,  &  producerecur  eftta- 
men  per  fe  pnmo  &  abfolutum  bonum, 
amor  autem  eft  caufa  omnium  bonorum  po- 
fteriorum  ,  &  abfolucum  ,  &  perfe,fed  non 
pnm6,&  ita  de  vita  quae  iegitmnndum,ipfa 
non  elt  abfoiuta ,  neq  ue  per  fe  primo  ,  fed 
iolum  caufa  omniurn  bonorum  ,  eft  tamen 
abfoluca  in  oidine  bonorum  ,  qux  recinuit, 
&hoc  modo  dtcimus  efleplures  perfonasin 
diuinis  plmes  mentes ,  &  fubftancias  incor- 
poreas. 

Propofnio  ducentefima  vigefima  ctfaua. 

Piopoitionem  fcientias  futurorum  &  cas- 
teroyam  occultorum  confiderare. 

Sepcem  licet  fint  modi  futura  &  occuka 
pra-gnafcendi,quatdam  tamen  func  commu- 
nsaommbus,  quxdarn  multis  :  variaquo- 
que  elt  ratio  horum  ,  alia  enim.eft  propor- 
tio  fciendi  ,atque  ha?c  duplex,  velex  ratio- 
ne  intelligendi  quae  orCum  habet  ex  compa- 
latione  anirni  ad  magnitudinem  &  difticul- 
tatem  eotum ,  qu^  cognoicuntur,  quardam 
ad  modumquo  Ludicantur.Aliaruriusett  ra- 
tio  propotrionis  modi  ad  animam  ipfam,  vc 
quiiquepropior  fuent  ipfi  aut  remotior,alia 
demum  eft  differentias  fignorum  aut  cania- 
rum,ergo  vt  a  propinquitate  initium  ducam 
ieptem  videntur  efle  ordines  ,  qUj  etiaiivad 
perfedtionem  diiudicandi  pertineot.  Pri- 
mus  eft  eorum  qua?  agimus  quibns  pruden- 
tiadominatur ,  atque  hic  admodum  cercus 
eit,  vtin  negociis  publicis  priuatifque  vide- 
mus ,  eft  autem  duplex  ,  ciuihs  &  militaris. 
Secundus  eft  naturalium,eft  autemtnaxime 
etiidens  in  tribus  medicina  ,  agricuicura  & 
nauigationc.Tertiuseft  eorum  qua?  func  fe- 
cundum  naturam  ,  fed  non  per  caufas,  veluc 
aftrologia  &  phyfiognomia.  Eius  autem 
autem  tres  funt  partes  rfhyfiognomia,meto- 
pofcopia  &  chiromantia,namque  aftrologia 
etfi  per  caufas  fit ,  raagis  tamen  per  figna 
oftendere  videttir,uam  quod  Iuppiter  in  af- 
cente  bonos  praebeat  mores,  cur  magis  hoc 
in  loco  velillo  ,  magna  eft  quarftio.  Quar- 
tus  eftconfenfus  omnium  nobifcum  atque 
fatale  vinculum  ,  in  quo  genere  ponuntur 
fulgiirum  cafus,exta,cV  angurium  &  hydro- 
mantia.  In  quinto  modo  ponuntur  ea  quat 
cum  anima  noftra  confenfum  habenrjeiuf- 
modi  funt  vitar  aut  genij  aut  errores.Sextus 
vero  eft  ex  origine,  velut  funt  Propheta:  & 
vates  Sybilla?que,quorum  vis  aliainfeipfis, 
vc  prophctarum  ,alia  vaporisvt  Delphici 
oracuh  .  alia  aquae  velut  in  Coloprfonio 
oraculo.  Vkimum  eft  prarftantiflimum  id<?- 


que  remotiflimum ,  quod  a  Deo  per  preccs 
confequimur  In  ommbus  ergo  faisiuuat 
praiftatia  modi  non  aul'picium,6c  exta  paruS 
habent  fignificaticnem  ,  qua:  vei6  a  Ueo 
maximam,  alia  enim  eft  proportio  agentis, 
vt  Deialiamodi  agedi,velntqua:pei  cattfas 
fitmehor  quam  qua:  per  iigna3alia  fanpre^ 
konis  lucis  aut  eflicacis,aliac6iunaioms  na* 
tura;.nobifcum.  Quod  vei6  ad  nos  attinct, 
aliud  eit  ex  penuaarcis,  aliud  ex  mdicio 
-acri ,  aliud  ex  diligentia,  DjjFercntia:  autem 
cognofcendi  funt  multoium  aut  paucqrvKa 
exaa^  ;  vel  non  exafta;  .lecurae  autdubia; 
atque  hprum  ommum  caufa  eftmagnitudo 
proporcioms ,  aut  in  ongine  ad  figmfican- 
dum,  aut  in  anima  ad  intelligendum.  Acque 
originis,  vt  dixi ,  multiplex  eft  ratio,ici- 
licec  modi  vel  caufa  vel  efficacia;  ,  cur» 
vero  hacc  omnia  in  vnnm  conuenerint^cer- 
tiflima  ik  exadiflima  fietdiuinatio  ,  cum 
pauca  &  minus  valida  ,  vt  pote  difcurfus  & 
iudicium  dubia  ,  debilis  &  paucorum.  Qusb 
ver6   nugantur  Porphyrius  &  lamblicus 
de  his  i  omnino  fabulis  fimilia  funt ,  vide- 
deturque  Iamblicus   Prophyrio  indixitfe 
bellum ,  fed  cum  ignauo  hofte ,  jpfe  longc 
deterior» 

Pyopofuio  ducehtefma  vigefima  nona, 


Incorporeaomnia  vnum  funt  ,  neque 
numerus  eft  eorunii 

Videbitur  ab  inicio  paradoxum,  fed  vbi  Con, 
&  modum  &  demonftrationem  ipfam  de- 
prehenderis  ,  incelliges  ita  eife  iuxtalumi- 
nis  natuialis  racionem  ,  tum  veio  maxime, 
cum  id  adiecero  non  prohibcreme,  quin 
vt  partes  in  homine  numerentur.  Sed  aliud 
eft  paitesin  homine  dinumerare,qL!^nume- 
ro  ipio  non  diftinguuntur ,  fed  fi  plmes  he- 
minesfeorfumde  earum  numero  interroges 
finguli  diuerfa,  nec  exiguo  mteruallo  dirfe- 
rentia  refpondebunt ,  ted  vnus  decem  puta, 
alius  centum  ,  alius  mnumerabiles  pronun- 
aabit.  Quin  etiam  quifque  qua  ratione  ve- 
hs  illas  diftinguere  mterrogabit ,  at  nonfic 
de  numero  gregis  pauidum  ,  aut  d6  pecu- 
nus,  inquibus  nemo  ab  altero  diifentiet, 
nificura  innumerando  errotem  admiferir. 
Iguur  dico  non  efle  numerum  in  incorpo- 
reis  ,  nam  finitns  erit  vel  infinitus.-  fiinij. 
nitus,  numernsnon  erit  ,  quoniam  pri- 
mum  nullus  Deus  erit  nulla  prima  fcbftan- 
tia  :  nam  quomodo  Deus  eritaut  Dominus 
mhmtorum  ,  aut  priraus  vbi  non  eft  vlti- 
mum?  Sed  neque  numerus  aliquis  certns 
earum  efle  poteft  ,  cum  primum  nonmagis 
hicquam  il/e :  neque  enim  definiunturvllo 
terroino ,  feu  centum  ,  feu  mille  autmillies 
millemec  cum  fubiiciantur  quantitaticonci- 
mx  poterunt  fubiici,  nuroero  vel  alteri  cui- 1 
pia accidenn.Sed  o^nia  funt  vnum  ita  tame 
quodperfedtius  eft  atque  imperfediusdif- 
f-uium  ab  ipfo  infinito,  cuius  in  extremoco- 
hajrent  mentes  noftra:  &  animaj,  &ccelum, 
qua?  communicata?  inferioribus atque  cor- 
ponbusilla  agunt,murant  &  feruant.  Ipfum 
quam  vltimum  elle,  eft  m  mtndcquod  eft 
corpus,  &  eius  pars  pr«<apqa  calnm  de- 
mde  rehqua.    Onmiaque   moiientur  & 

transfe 
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ttansferuntur  immobili  primo  principio, 
quod  cum  iilis  comun&um  etl;  nam  reliqua 
incorporca  ab  iplo  proftuunt.  Elt  &  ratio 
Atiftotelis  in  tcttio  decimo  Theologorum 

Jap^r.  fermonum  ,  Dcus  non  elt  vnus  numen  ra- 
cionc,  leditavt  non  fit  plura  ,  igitur  in 
mundototo  incorporeo  non  eftnumerus. 
Si  cnim  Deus  ellet  vnus  numero,  non  pof- 
fet  clfe  ens  comroune ,  &c  vniuerdm  ample- 
£kens  cundfca  ,  &  accidens  contineret ,  quas 
omnia  funt  falfa ,  abfurda  ,  nefaria  &  im- 
pia ,  licet  tamen  ( vt  dixt )  menti  humanae 
quas  omnia  reducic  ad  limilitudinera  fenii- 
lium  ,  a  quibus  originem  traxit  fuce  opera- 
tionis  fingere  numcros.ficutin  partibus  ho- 
minis ,  aut  cceli ,  aut  acris  iuxta  fitura  ,  nuc 
magnitudinem.  Elt  eciana  alins  modus  iuxta 
que  Atiftotcles  numerauitmeces  quq;  mouet 
corpora  coeleltia,quod  abfurdum  no  eft  ,  ve 
luc  li  quis  numeret  digttos,in  puUante  che- 
lim  ,  erunt  quatuor  aut  fex  ,  non  camen  efl 
numeru5  ille  verc  plurimum,  cumad  vnum 
hominem  referuntur.  Et  cum  fit  mundus 

0,171  c.  4.  |iic  imagofuperioris,  vc  vile  dicebac ,  &  in- 
rerior  poteftate  contineac  mhnicas  partes, 
inrintcas  ordmis  racionetuperiorcontinebit. 
Sed  non  infinicasnumero,  Exempli  gratia, 
proponamus  quod  Solis  visdirigamr  adnos 
vfque  impedtta  per  nebulas  ,  vtnonnun- 
#.]uam  conttngit ;  erit  ergo  perfedtio  vna, 
fed  ordinataomnium  radiorum  :  ade6  quod 
li  infinita  vafa  applicarentuc  aqua  plena 
innmcaE  rationes  lridis  apparereni  ,  quse 
omnes  continerentur  pottltate  in  radiis  illis 
lactonecompavationisad  vala  tk  indes  ,  per 
fe  autem  ,  vc  func  perfe&iones  ellenc  in 
a£tu. 

Propofitio  dncentefima  trigefima. 

Proportio  incorporeorum  afcendentium 
femper  maior  eft, 

Cum  proporrio  illa  fit  quafi  fimilisdeco- 
ri  ,  Sc  ideo  muhcse  geometnca  maior  eft  in 
maioribus  ac  magmtudinibus ,  vt  fupra  do- 
cuunus.  Sed  non  eft  neque  geomecrica, 
neque  arithmetica  ,jnec  mufica,  nec  per  re- 
-cenlum  ,  eifent  enim  quantitates  quae  com- 
pararemur;  vnaqu.xque  enim  harum  inter 
quantitates  confticuta  :  at  illa  eft  vt  produ- 
centisad  produdum.  Et  non  comparantur 
quoad  asternttatem,  quiavtalias  declaraui, 
omnis  fubftantia  eft  seterna  :  quanto  magis 
incorporea.   Quia  ergo  primum  per  prae- 
cedencm  hahct  ranonem  cotius  ,  &eft  in- 
finirum  fecuniuii  ea  parte  quarecedit,  quia 
piimum  non  eft  ,  plus  diftat  a  prirao  quam 
a  tertio  ,igiiut  defcendendo  vfque  ad  pri- 
madementa.   Sed  obiicies  de  qualitatibus 
&  accidcntibns:  dico  quod  habent  medtum 
elle  hcct,temporeinfinito  vincantur  a  fub- 
ftantiis,  illx  tamen  etiam  vincumur  &  abf- 
que  partictpatione  perfeclionis  illius  cum 
accidcntia  participent  elfentia  &  tempore, 
&  fi  quis  dicat,  cuv  ergo  Sol  &  Iupiter  non 
funt  locati  rn  fuprcmisorbibus,cum  fint  no- 
biliores  6c  nuiores  &  potentiores  caeteris 
etraticis-.dico  quod  fnit  ob  mundum  inferio- 
rem.quoniam  fi  fuilfet  alttores,mundus  in- 
feriot  frigore  coiruroperetur,  quandoquide 
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veWtcfrigore  premantur ,  in  hyeme  etiam 
iub  tornda  plaga,  &  lub  polis  ac  iuxta  eos 
femper,  Et  orbcs  fuperiores  non  indige- 
bant  lumine  Sohs ,  quod  appatet  in  nocte 
It  rcna ,  cum  etiam  adeo  a  nobis  diftent. 
Vnde  fi  canicula  eiTec  in  cctlo  Lunse  ,  plus 
luminis  arTertet  centuplo  quam  Luna  ,  cum 
diftantia  fit  quingentupla  diftantiee  Lunae 
a  terra,  Et  fi  Sol  eilet  fadus  adeo  maior ,  vc 
inorbe  Saturni  confiftens  calefacetec  tei> 
ram  aequaliter ,  vtnon  exureretur  in  ieftate, 
hymie  necefte  ellet,  vtnimium  gelafceret. 
Sin  antem  sequale  eiTet  frigus  in  hyeme,- 
exureretur  cerra  per  seftatem  ,  quandoqui- 
dem  nec  fic  illam  pati  poflint,  qui  in  toni-* 
da  plaga  habttant.  Et  fi  Sol  eiTet  vbi  elt 
Luna  ,  &  eo  minor  non  illuininarentuc 
oibes  fuperiores.  Ideo  nobilitas  non  eft  in 
orbibus  ob  altitudinem  ,  fed  ob  fubftantiam 
incorpoream  quse  illi  dominatuv.  Et  cft  irt 
loco  congruenti  toti  corpus  >  vita  autem 
non  elt  in  loco. 

L  E  M  M  A. 

Et  proponantur  a  &  b  in  proportione 
dupia  altitudinum  &  roagnitudinum ,  65 


comparentur  ad  d,  erit  ergo  angulus  a  d  6 
maior  b  d  c ,  quare  fi  funt  sequales  vires  m 
a  b  ,  refrigerabitur  magis  d  ab  a  quam  b,&: 
ita  patet  vtraquc  pais  didi  in  fine  propofi* 
tionis. 

Propofiiio  ducevtefima  trigefima 
■prima. 

Tres  elTe  mundos  atque  intet  ipfos  nul- 
lam  elTe  proportionem ;  nee  numero  eos 
definiii. 

Cum  palam  fit  elTe  corporeum  mundum  Com. 
Vt  elementa ,  &  incotporeum  vt  Dei  ,  & 
medium  elle  necelTe  ett  vitarum  &  homi- 
num  ac  cctleftium  ,  quod  primum  fenfu 
patet ,  vt  cceli ,  hominum  animalium, 
atque  plantarum  ,  tk  ratione  etiam  ,  quo- 
niam  extrema  contraria  non  proprie  medio 
copulantur,vc  in  corporeum  ac  ccrporeum. 
Dico  igitur  nullam  eile  inter  hos  propor- 
tionem  atque  numerum  facere  :  nam  de 
numero  coftat,quoniam  non  tunt  tres,quia 
fint  in  ordine  numerorum  ,  fed  vc  princi- 
pium  ,  medium  ,  finis ,  &  perfeclum  ,  per- 
fedius,  perfecTilfimum :  fcilicet  pofitiuumi 
comparatiuum  &  fuperlatiuum.  Et  quo- 
niam  funt  extrema  cum  medio,  ideo  funt  in 
proportione  fubhmi  etiam  &  non  propria* 
Quod  fi  elTent  maxime  mundi  vitalisad 
corpora ,  fed  corpora  „non  mouentur  nili 
iuxta  finem  vitae  ,  cV  non  vim  :  ipfa  enim 
fi  polTet  habere  voluntatem  infinitam  mo- 

ueret 


CDiH, 


e*  ti.t. 


98 


Propofitioip. 


r.xi^.;.    xT  ium  veia  nmuia     le  ,  nunquam  tamen  moueri  ,  ficut  in 


iubJimis.  Nequeemmfiniraeft  quse  nullis 
cucumlcnbitur  termims,neque  infmita  qu* 
fanitam  praefupponif,  fed  neque  intcr  mun- 
dum  &  lncorporeum  <&  vitarum  cum  men- 
tes  non  moueanc ,  vica:  moueant :  &  quod 
mouet  nccetfarib  muuec ,  &  qUod  non  po- 
teft  mouere,  quoniam  omnia  seterna  funt: 
&  in  aeternis  idem  eft  efle  ac  pofle  :  igitur 
inter  mundum  incorporeum  &  vicarum 
nullaeft  proportio  vera  ,  fed  folum  fubli- 
mis ,  nec  numerus :  nifi  vc  a  nobis  fingitur. 


Solc  >  Luna  >  fteilis ' ,  vnde  illa  opinio 
I  hiloiophorum  esiftimantium  omnia fem- 
per  mouert,  non  omnino  poteft  tam  bene 
reprobari  ,quia  licet  cenfus  non  cognofcac 
tnoueri ,  coguofcit  tamen  mota  e£e  ,  &  id 
fufhcit :  muita  ergo  cognolcuntur  mota  eilc 
<juac  non  cognofcuntur  nioueri ,  velutlapis 
gfauis  iuperftans  tert*»  quem  vidcmus  poft 
annum  dclcendifle  per  duos  digitos ,  &  ta- 
men  fempervidetur  quiefcere.  Igitut  cum 
in  pari  tempore  qu.-e  velociter  mouentuc 

lll  11  c  i  r«r,f ,".    (  ..  .  .  .  ,. 
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nocdicendumeft  tabulam,aut  negotium 
naberetres  partes.multo  minus  efle  tria  ne 
gotia  aut  tres  tabulas. 

Propofuio  ducentefima  trigejtma 
fecw/da. 

Omrmmotus  natiitalis,  quanto  velocior 


quieti 

Hacpropoficio  primo  intuitu  videtur  efie- 
Wla  ,  quomam  cum  motus  fic  contranus 
quieci,  6c  emciatacliones  quieci  contrarias, 
quanco  velocior  enctanco  remotior  a  narnra 
quiens  &  magis  diffiroihs ,  propterea  i,v- 
teiligere  oporcet  primuro,  in  quo  fenfu  ver- 
ba  ftnt  accipienda  ,  nam  hic  propofnio,& 
authorltace,  &.fefluX&  dopjici  ratione  eui 


denti  mamfcfta  eft.  QportcV  g  m  ^  n     Sdeffhab'  1  '  *g° 

fcire.quoad  locum  attmet  tria  efle  i     ■  Z^°V  Cl  Tiel™^'  Secuff 


r  .   •  ^f^^i  i^uui  pnmum 

lcire.quoad  locum  atcinec  tria  efle  difcrinu- 
na  :  quietem  in  eodem  :  tranfitum  ad  alium 
P«  medium:&  traniitum  ad  ahum  flne 
medio.   Duorum  primorum  exempia  110- 
nflima  tunt ,  tern^ft  hoc  ,  fi  vrcens  aqUa 
pienus  eXponatur  SoliJ&  effic.atur  iddis 
imago  m  tabula :  inde  fublata  tabula  eadem 
insappareat  in  muro  ,  ent  t.anfitus  fine 
y  quia  quod  fit  eadem  dubium  non 
eit  ,  iidem  rad.j  &  jdem  corpus  fpecu- 
iare3quodvei-6  tranfeat  fine  medio ,  pri. 
mum  ienfus ,  docet ,  fecundum  ratio  ,  quia 
hc  m  mftaiui  ,  vt  Secundo  de  Anima, 
KudusSolftluftret  vrceum  aquaplenum  • 
appareat  ex  hoc  iris  in  muro  ,  interponatur 
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contraria  :  hxc  igitur  eft  tatio  cur  quat  ve- 
locius  moueantur ,  minus  quieti  fimilia  aut 
pioxnna  exiftimcntur.  Dicoergo  ,quocTilIa 
qua:  naturalicer  velociflime  mouentur , fmu 
raagis  fimilia  &  magis  proxima  ipfisquief, 
centibus  quam  qU*  tardc:  cum  enim  omnis 
motusnaturalis  neceifan^  etiam  fit  reguk- 
m*  vc  4ai  a  virtute  Dei  fiat,  erit  ve)  pcr- 
■m  obiiquam  aut  redlam.  Quoniam 
vero  multarum  refta  cft  f)erfe6tiffima ,  & 
obliquarum  circularis,  eiit  omnis  mocusm-, 
iurahs  circulans  aut  redus:  dicoergo  qucd 
in  vtroque  verum  eft  quod  dicitur.  Et  pn- 
1,111111 .'»  cnculari  iile  motus  eft  propinquior 
quieti ,  m  quo  partes  funt  propiriquiores 
luo  loco  ,  ied  fi  veiocifcimus  fit  motus,  nun- 
quam  ita  Ornt  extra  fuum  iocum ,  qm  enim 
ln^poteftate  fint  proximarei  ;  ergo  partcs 


da  ratio  ,  quia  quod  velociffime  mouetur 
ablque  dubio  tanto  tempore  quiefcit  in  iuo 
ioco  quami,  quod  carde:exemplum.Lunain 
trigincaannis  quiefcic  m  principio  anetis 
quadringenteis  per  fex  horas ,  id  eft,cei). 
tum  diebusin  quadringends  vicibus,  Sa- 
turnuscentumdiebus  ,  fed  femel  tantunr 
eigo  tantum  Luna  quiefcit ,  quantum  Sa- 
turnus ,  comparatione  ad  idem  tempus  ad- 
dita  p%n  ratione  in  aliis  partibus,  fed  cum 
veiocius  moueatur  Lima  quarn  Sattunus 
mmus  quiefcere  videbitur  Luna  in  al/is 
partibus  quam  Saturnus  ,  &  tantundeimn 
pnncipio  arietis  Luna  vt  Satuinus ,  erqo 
cum  Luna  tanumdem  in  principio  arietis 


abquid  ,  &  transferatur  ^rZaS      iTf  iu  Dli,lclPi0 

^^^i^^^^  j;^^-ncumiSaturnus.nt,-igintaan- 

dm,videtur  idem  de  mtetoZ  S  ifl^f     "  V        al",S "bus  mmus  ^m 

nus  ,  igitur  abfolute  Luna  plus  quiefdt  m 
pnncipio  arietis,  quam  Saturnusdatotem- 
jore  a^quali  triginta  annorum,  Et  forraatur 
demonftratio  boc  modo  :  Luna  quandoeft 
in  ioco  ipfo  ,  puta  in  principio  arietis,  ibi- 
dem  eft  aclu  ,  &  quiefcitper  tantundun 
temporis  qnantum  Saturnus,  &  m  oranibus 
alns  locis  data  paritate  ,  eft  femper  proutio 
ipn  pnncipio  arietis  poteftateqUara  Satut- 
nus,iglturLunapIns  quiefcitin  principio 
anetis  quam  Saturnus',  quia  dum  ibidem 
lunt  «qualiter  quiefcunt,&  dum fiinc  extra, 


diu,videtur  idem  de  intelledu,^  vi  imagi- 
nand^  quibusexGermania  tranfeo  in  in- 
diam  fubito  :  &  eodem  modo  ex  anima  fa- 
'hcis,  111  hac  plantafit  tranfitus  in  proxi- 
mam  neque  per  inedium  ,  quod  etiam  vi- 
demusin  igne  &  ellychnio  proximo  ,  &c  id 
i*pe  acculit  tum  przfertim  cum  nuper  ex- 
tinctum  fuerit.  r 

Iamergo  id  fuppommus,  quod  etiam  ad 
«m  parum  facit,  fedadintell,gentiam  fatis, 
videamufque  ,  quare  fit  qU0d  motus  oPPo- 
natur  qmeu  ,  dc  manifeftum  eft  mmA  AiC 

ierentialocieft  caufa,„am  in  qmete  m  S^}0^^ 
nunet  in  eodem  Icco  ,  in  motu  lanfic  ad  eis  in  dlT'  ^T' &  P°t£Uate  ma" 
aiiam  iocum  ,  &  quantomedium  cft Z  ms  ',ioloc^.>8^urLuna  magls  quiefcit 

um  eit  maius     in  prmcipio  ariecis  quam  Saturnus?  Pra- 

i  v  .  ter&j, 
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terea ,  fi  Luna  &  Saturnus  mouerencur  in 
xquali  tempore ,  &  Lilfia  in  paruo  circuloj 
CS:  Saturnus  in  magno  ,  dubium  non  eifet, 
quin  Luna  non  dicerecur  magis  quiefcere 
in  fuo  loco,  &  diutvusquam  Saturotts,narn 
Luna  femper  elTet  prope  locum  luum  ,  & 
Satufnus  perfxpe  viderecur  procul.  Sed  fi 
moueancur  in  eodem  cuculo  ,  &  Luna  mo- 
ueatur  velociffimc,  Saturnus  tarde  :  perinde 
eric ,  ac  fv  Luna  moueatur  in  paruo  circulo, 
&  Saturnus  in  magno  ,  ergo  qaod  velocif- 
firnc  mouetur  eft  proximius  quieci  quam 
quod  tardc.   Illud  eciam  idem  manifeftius 
erit  in  extrcmis ,  nam  quod  minimo  fpatio 
mouetur  propemodum  non  mouetur.  Sicuc, 
fi  quid  circa  centrum  moueatur  ,  adeo  vc 
ipfum  tangat,  dicetur  moueri,  fed  quiefcere 
ibi ,  fed  quod  velociQimc  mouemr  femper 
verfatur  circa  idem  ,  quia  nunquam  multum 
abeft  ,  quia  ibi  non  quiefcit ,  igitur  quod 
velociffimc  mouetur  motu  naturali  circulari 
eft  proximius  quieti  quam  quod  Carde.De- 
mura  ,  fi  aliquid  mouerecur  infinita  veloci- 
tace  motu  circulari  ,  femper  eilet  in  eo- 
dern  fitu  fecundum  partes  &  lmmobile,  igi- 
cur  quod  infinita  velocitate  mouetur ,  & 
quiefcic.  Ergo  quod  velociffime  raouetur 
cuin  magis  dillec  ab  oppofico  eius  quod  in- 
finitatarditatemouetur  ,  quarri  quodtarde, 
magis  etiam  appropinquabit  poteftate  m 
efficaci  infinitx  velocitati  quam  quodtarde, 
igjtur  quod  velociflime  mouetur  propius  eft 
quiefcente  quam  quod  tardc.  Demonftra- 
tumeft  enimin  Diale&ticis ,  argumentum 
oftendere  ab  eo  quod  eft  fimpliter  cale  ad  id 
quod  nacura  ilii  quoquo  modo  cale  e ft  & 
conueifomodo.   Oftendo  modo  quod  fi- 
millimus  :  quoniam  illudeft  fimilius  quieci 
jn  quo  quod  fertur  non  poteft  dignolcidi- 
ftantia  a  priorc  loco  ,  fedin  velociffime 
motis  hxc  diftantia  non  poteft  dignofci, 
igitur  velociflime  mota  videntur  plane  quie- 
fcere  ,  quod  ldern  patet  duobus  experimen- 
tis  mamfeftis.  Primum  fi  quis  videat  ro- 
tas  qUibus  acuuntur  giadij  moueri  vfque 
ad  certam  velocitatem,  augeri  videturmo- 
tus  ille  ,  verum  cum  adeo  concitatus  fuerit, 
vtfenfus  non  poffit  difcemere,  neque  com- 
prehendereillara  velocitatero  ,  &  rotanori 
fuerit  mota  ab  axe  ,  ita  vt  titubet  nec  fuerit 
vlla  inxqualitas ,  videbitur  omnino  quie- 
fcere  ,  &  ita  oculus  diiudicat ,  &  longe  ma- 
gis  diiudicaret ,  vbi  ad  tantam  motus  per- 
ueniret  velocitatem,  vt  nullo  modo  initium 
a  'fine  diftingui  polfet  ,  ficut  eft  in  mota 
cceli ,  qui  comparatus  ad  quemuis  motum 
velociffimum  artificio  fa&um  ,  infenfilem 
habet  proportionem  ob  magnitudinem  ,  & 
ideo  talis  motus  cadeftis  eft  fimiUimus 
qmeti.  Secundum  experimentum  eft  ,  fi 
elfent  duo  homines  habitantes  Bononix, 
quorum  vnus  iret  Mutinam,  paulatim  quie» 
cendo  in  quolibet  loco  per  vnam  dienii 
ade6  vt  in  vnoquoque  anno  maneret  Mu- 
tinx  ,  &  prope  per  fexmenfes  ,  &  prope 
Bonomam  per  fex  alios  menfes  in  diuerfis 
iocis  ,  &  vna  die  tantum  Bononix  *  alius 
vero  iret  Mutinam  fingulo  die  ,  &  per 
omnialocaficut  hirundo  volans  quater  & 
quater  rediret  bononiam  ,  nemini  dubium 


eft  ,  quod  hic  iecundus  videretur  magis 
quiefcere  Bononix  quam  pnmus,&hoC 
quia  in  anno  quihbet  eorum  quieiceret  per 
vnam  diem  Bononix,&  in  hoc  ellent  xqua- 
tes  ,  fed  lecundus  videretur  frequentius  Bo- 
honixqukm  pnmus,&  etiam  eifet  pote- 
ftate  propior  illi ,  adeo  vt  licerec  cuilibec 
illum  conuenire  qualibec  die  raagis  quam 
primum;  ergo  duabusde  caufi$  videretur  fe- 
cundus  magis  quiefcere  Bononixquam  pri- 
mus,&  in  cercia  xqualicer. 

Mod6  dicode  re£to  mocu  quoniam  quato 
celerius  fercur  per  medium  ad  iuum  locum, 
tanto  "mmus  temporis  inlumit ,  ergo  diu- 
tius  quielcic  in  loco,minus  eft  etiam  cempus 
per  quod  roouecur  10  comparadonc  ad  quie- 
tem&  fimplicicer,  ergo  in  rootu  redto  pro- 
piuseft  quieti,  quod  velociffime  rooueturi 
praEterea  inter  duas  quieies  motus  velocifli- 
mus  eft  imperceptibilis.  Ergo  motus  vclo- 
ciffimus  eftfimilior  quieti  quam  minus  ve- 
lox.   Accedic  manifeftiffime  lUud  quod  ab 
ihitio  diximus  ,  fcilicec  ,  quia  motus  velo- 
ciffimus  eft  mcdius  roter  motum  tardum  & 
fubitam  mucationem  ,  hoc  enim  eft  mani- 
feftiffimum  >  adeo  vt  debitemusin  motibus- 
velociffimis  ,  an  mobile  tranfierTt  per  me- 
dium  ,  eft  enim  primum  motus  lencus,  qui 
fit  ex  tranfitu  in  longo  teropoie  ,  &  velo- 
ciflimus  in  paruo,  &  mutatio  finetempore. 
Rurfus  confticuamus  alium  ordinem  quiens 
mocus  ,  &  fubitx  mutationis :  &  exdidis 
fubira  mutatio  eft  propioc  quieti  quam  mo- 

|  Subic.  Mut.  Motus  velocif  Motus  Tar„ 
|  QuiesiubitaMut.  Motus 

tus :  quoniam  -fi  mocus  efiet  medius  intec 
quietem  &-fubitam  mutacionem,non  eileti 
vt  diclum  eft,fubita  mutatio  quxdam  quiest 
nam  in  iubita  mutatione  non  perttanfitur: 
medium  ,  in  quiete  non  pertranfitur  me- 
dium » in  motu  peitranfitur  mediuro,  igi- 
tur  quies  eft  propior  fubita;  mutationi 
quam  motui.  Sed  fubita  mutatio  eft  pro- 
pior  motui  velociffimo  quam  tardo ,  igitur 
quies  eft  propior  motui  velociflkno  quani 
tardo. 

Vidctur  &  hoc  fenfus  manifefte  ofteiv 
dere  ,  quoniam  cum  lapis  deicendit  furoma 
cum  velocitate ,  adeo  vt  non  percipiacur,-; 
videtur  quiefcere ,  &  non  motus  e(Te  ,  dc 
hxc  fuit  fententia  multoru  nobiliorum  an- 
tiquorum  ,  &  proptereaoportet  vc  often» 
damus  difficultates  ,  qux  contingunc  in 
his. 

Dico  igitur  i  quod  motus natilrales  funt 
duorum  generum ,  vt  didum  eft ,  fcilicet 
redus  &  circularis:&:  mocus  differt  a  quiete 
in  duobus ,  in  eo  quod  mutat  locum  ,  &  iri 
eo  quod  cranfic  per  medium  mocus ,  ergO 
reclus  velociffimus  in  eoqtiod  hanfit  per 
medium  magis  diftat  a  quiete  in  eo  quod 
plus  de  medio  fuperat  quam  tardus  ,  &  eft: 
propinquior  quieti  jh  eo  quod  celerius  quie- 
fcit.  At  motus  circularis  velociffimus  eit 
propiorquieti  in  tranfitu  medij,&  in  redita 
ad  locum  priorenr.de  reditu  ad  ipcum  prio- 
rem  clarum  eft  per  fetde  tranfitu  medij  dico 
quod  cum  in  prima  medietate  magis  remo- 
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ueatur  a  medio  quam  motus  tardus ,  &  in 
fecunda  medietate  tantundem  ,  velocius  ce- 
deat,  Ergo  in  fectinda  medietate  eft  fempec 
proximior  motus  velociflimus  ipfi  quieti, 
fed  in  prima  medietate  quodmouetnrmotu 
velociffimus  propius  eft  fecundas  medietati 
femper  quam  quod  mouetur  tardo  motu, 
igitur  quod  mouetur  velociffime  circulariter 
eft  propius  quieTcenti ,  quam  quod  moue- 
tur  tarde.  Et  hoc  eft  quiain  afternis  motus 
eft  quies >  &  ideo  habent  quandam  fimili- 
tudinem  iuxta  perfe&ionem  fuam  ,  ficut  fi 
eflent  in  circulo  hoc  modo.  Mutatio  argo 


o 


cdnuenit  in  Corpoteis  qua?  pendent  a  cor- 
pore ,  ficut  lumini :  quatenus  enim  funt  ex 
corporeo ,  occupant  diuerfum  locum,  qiu- 
tenus  eft  lncorporei  id  ,  agit  line  tranfitu 
per  medium  &  in  inftanti ,  ergo  incorpo- 
rea  fimpliciter  mutationem  recipiunt ,  non 
in  tempore  neque  in  loco.  Videturautem 
velociffimum  dupliciter  etiam  nobis  iuxta 
fenfuro,idque  eft  in  quo  fenfusmedij  tran- 
fitum  non  percipit ,  Sc  natura  quod  eft  pii- 
rai  mobilis.  At  dubitare  quis  poteft  circa 
hoc,nam  proprium  mocus  eft  tangentia 
concutere  ,  quietis  autem  minime;  concutit 
autem  maxime  quod  velociflime  mouetur, 
ob  hoc  arbitrati  funt  homines  quod  velccif- 
fimus  motus  multo  plus  diftaret  a  natura 
quietis  quam  tardus ,  fed  hoc  eft  quia  non 
eadem  eft  ratio  violenti  &c  naturalis  ?  vio- 
lenta  enim  non  redeunt  in  feip(a  ,  nec  ha- 
bent  rationem  circularis ,  fed  potius  re£ti 
Sc  infiniti0cV:  ideo  in  his  qua:  mouetur  motu 
reclo  naturali  cadit  viofentia  ,  non  autem 
in  his  quaemouentur  motu  circulari  natura- 
Ji :  concuffio  ergoeft  in  motu  violento  ,  & 
qualifcunque  motus  violentus ,  quanto  ma, 
gisaugetur  tanto  magis  recedit  a  contrario, 
tanto*  magis  remouetur  a  natura  contrari j, 
2i  habeta£tiones  contrarias  validiores. 

Eftetiamaliud  pene  fimile  argumentii  in 
figuiis  ipfis,circulus  enim  vnica  linea  conti- 
netur,nulla  tamen  figuraab  eamagis  natura 
remotaeft  triangulo  :  fiquidem  circulus  ca- 
paciffimus  eft  ttiangulus  omnium  recltili- 
nearum  minime  capax  :  vt  contra  polygo- 
nias ,  quanto  plurium  funt  laterum  eo  ca- 
paciores  funt  s  adeo  vt  o&agona  quadran- 
gula  ,  &  quse  eft  fexdecim  laterum  zqua- 
1ium  ,  &  arquiaogulomra  plus  contineat 
oftagona,&  forma  etiam  fit  fimilior  circulo 


:k)2$2. 

ade6  vt  cum  excreuerit  in  multiplicem  nu- 
merum  reclangula  hgurahuiufmodi,lcilicet 
sequilatera,  5c  aequiangula.  omnium  fenlum 
fallat,videaturque  produs  cirtulus.Et  tamc 
figura  pluriuni  laterum,  quanto  plurium  la- 
terum  fuerit  remotior  eft  a  natura  circuli, 
qui  vna  tantum  linea  continetut:  plusenim 
diftat  centum  ab  vno  quam  decem,3i  roiUe 
quam  centum.  Caufa  igitut  eft,quia(vt 
dixi )  etiam  in  naturalibus  omnis  naturare- 
rum  eft  ,  vt  quafi  clanculum  redeatinlei- 
pfam  :  nam  circularis  figura  pet  uiaiigulum 
ex  retfbis  multum  a  natura  fua  recedit  &c 
ambitu  &  fimilitudine  :  eadem  per  figuras 
quaj  ex  plunbus  redis  conftant  ad  fui  iimi- 
iitudinem  redit  numquam  tamen  explet  ea- 
demnaturam  perfecTe,cum  nulla  polygonia 
figura  pro  crculo  exacto  fit :  ita  vidctur  in 
naturalibus  ad  idem  redire  ,  quod  eft  pote- 
ftate  folum  quadam  generalidiffimile :  actu 
vero  non  idem  ad  vnguem  Sed  obiicies  de 
motu  qu6d  fi  tempus  fiat  breuius ,  magni- 
tudo  autem  conftet,erit  (  vt  chximus )  quod 
mouetur  fimilequielcenti,at  vbi  tempus  ide 
fit,  ted  magnitudo  perpetuo  augeatur,  non 
idem  vt  m  ccelo  :  verilimite  eft  enim  quic- 
quid  eft  quod  mouetur  vherius  qua  id  quod 
cernitur  nihilominus  in  viginti  quatuoi  ho- 
ris ,  non  autem  celerius  moueri :  pvopterca 
cum  fpatium  temporis  prolixum  fit,  non  vi- 
debitur  quiefcere.  Nec  obftat  qu6d  quifj  il 
proportionem  obiiciat,  fiquidem  muko  m.- 
nus  videbuntut  propiora  centro  qniefcere, 
namque  illa  tardins  ex  confefio  mouentur,at 
quod  tardius  mouetur,vt  didlum  eft,moueri 
magis  videtur  ,  ide6  proportionem  dlamid 
aliud  mobile  teferre  oportet ,  cum  oullum 
tale  fir.  Dicimus  t rgo  quod  apud  illas  non 
videturmotus  tardus   ,  quia  comprehen- 
dunt  motum,antc  tempus  nobis  autcm  hacc 
accidunt  ,  quia  comprehendinjus  icmpus 
ante  motum.  Et  etiam  quia  circa  polos 
quiefcit  j.tk  quod  non  poteft  aliquid  com- 
prehendi ,  fimul  moueri  &c  quiefcere  ,  vt 
docebimus.  Et  etiam  quia  motuseft  abil- 
lis ,  ficut  in  nobis  cum  mouemur,  non  enim 
vt  mouemur  nos  moueri  deprehcndimus, 
fed  vt  moti  idtro  in  his  ,  non  quod  apparet, 
fed  quod  fpecTare  oportet :  at  ita  eft  vt  qus 
velociter  valde  mouentur  ,  perinde  luiit 
quaft  ac  fi  quiefcerent ,  adeo  vt  motusliiu 
inftanti  fieret  elTet  quies  ,  8c  quies  in 
incorporeis  eft  motus ,  non  in  tempore. 
Videntur  etiam  aftra  quiefcerenobis,  quo- 
niam  (  vt  dixi )  linese  a  ecV  b  e  nonpollbnc 
videri  moueri  in  e  ,  oculus  autem  iudicat 
-moueri  debere  in  e,  non  ex  c  ind,vbi  eft 
amplum  fpatiumterrx  comprehenfum  ,  Cfr 
go  a  e  quiefcere  videtur  in  e ,  igitur  &  in 
a.  Quod  -autem  videatur  in  e  quiefcere, 
patet  ,  c  iia  quod  motum  videri  debet, 
oportet  vt  infenfili  tempore  fpatium  fenfiie 
pertranfierit  :  infenfile  autem  tempus  eft 
minus  motu  velociffimo  pulfus ,  hic  autem 
maius  exigit  tempus  centefima  partecen- 
tefima:  partis  hory ,  igitur  diei  ducentefinnt 
quadragefima  millefimas  partis ,  &  in  hoc 
oportet  vt  pertranfeat  fenfile  fpatium,quod 
eft  quinquagefima  parte  vlna?  faltem  maius. 
Ergo  fi  fiat  inftrumentum  quingentarum 

vlnarum 
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vlnarum  ambitus ,  quod  in  vigintiquacuot 
horis  ctfCumuoluatur,ade6  lence  moucbttur, 


vt  quiefcere  videatur.tum  ver6  magis  ch  ici 
quod  dixi  ,  qucmiam  in  cenuo  quiefcere 
videtur  :  tnm  veromagisob  id  quoddixi, 
quoniam  in  centro  quiefcere  videbitur,ergo 
in  pcripheria,  vbi  diftantiadeprehendi  pof- 
fit.  Ergo  nulla  machina  quse  videatur  mo- 
uetl,  conftitui  poteft  ,  quae  in  horis  xxllll. 
circumueitatur :  quia  non  tam  magna  fieti 
poceft,  vt  fpatium  a  centro  ad  circumferen- 
tiam  oculo  non  poflit  deptehendi. 

Et  hoc  voluirruts  declarare  vt  intelljga- 

mus,qux  iunt  neceilaria  admundum  incor- 

poreum. 

^PropoJttio  ducentefim*  trigefimA  tertia. 

Qujod  eft  in  mundo  incorporeo  aeternnm 
eft  beatum  ,  fecurum,imrnutabile  fecunduro 
locum  folum  iuxta  eitentiam  fic  iuxta  quod 
veluta  leui  futurro  aquae  &  aura  aeftiua  de- 
mulcetur. 

Quod  eft  ibi  non  eft  pats  nec  totum,eflet 
enim  quantura,aut  numero  dilcretum  ,  nec 
mutationem  loci  auc  temporis  habet ,  cum 
in  nulio  eorum  fic,ide6  nec  haberc  poteft, 
nec  amittere  ,  non  eft  ibi  infinitum ,  cuius 
nullus  finis  fit,fed  dum  emanat  a  priore  fe- 
cundum  ordinemeft  fumma  voluptas.quahs 
in  his  qui  ad  cognitionem  &  felicitatem  de- 


ueniunc.  Quae  in  ilKs  cum  aecerna  fit  &:  iV 
cura  ,  recipit  quandam  variatiouem  ;  in  qua 
deieclatur,ve!ut  mortalia  ex  contrariiscaufis 
naturae  contrauis  ahS&ibus :  &  hoc  eft  pet- 
petuo  nouum  ,  quia  iemper  peudet  &  nci- 
pic.  Et  ob  id  elt  vnum  &  a&u  fempiterno, 
quod  vero  eft  extra,  eft  potentia ,  ideo  m-. 
finicum  ,  quod  imaginatur   anima  ,  qu.a 
inordinatum  priore  otdine  ,  qui  eft  ante 
limitem  omnem  ,  rieque   enim  dubium 
eft,quin  infinitumnon  fitcaufa,vtnon  poffit 
elle  ordo  ille  fecnndus :  fed  nos  loquimur  de 
primo.  Et  ideo  anima  noftra  ob  materiae 
coniun&ionem  appetit  ordinem  ,  &  laetatur 
ineo  vt  inuemat  finem  in  rebus  ,  velut  in 
multis  proprietatibus  numerorum  eft  nia- 
nifeftum.   Potentia  enim  eft  caula  invagi- 
Handi  infinitum  ,  quia  femper  vltra  aliquid 
efle  pofle  putamus,eftigitui'  potentia  a£Uts 
imperfe&us,  Anima  ergo  noftra  conuerfa 
eft  a  Deo.res  poft  fe  in  quibusinuenit  go- 
tentia  imperfe&ionera  *■!#■£< w  periciilum 
&  infinitum  ad  (defperationera  tandem, 
quod  quiitbet  videre  poterit  qui  fe.a  diuinis 
auerterit !  quanto  enimplura  habet ,  plura 
defunt.  Multiplicentur  nh),opes  ,  honores, 
nil  nifi  laborem  &  aoxietatem  ancta  inue- 
nies.    Quomodo  autem  quod  infinitum 
non  eft,infinitam  faciat  potentiam  ?  vtdes 
in  repraefentatione  Solis  quae  infinita  eiTet, 
fi  coelumeftetinfinitum.Dubitatione  autem 
dignum  eilet  ,  an  li  ccelum  intinitum  efiet 
vbique  Sol  illurainaret :  feu  quia  quxfuuui 
nuilum  ficvitit  de  eo  quod  non  eft  ,  nihil 
autem  non  elfe  poteft  ,  aut  quod  non 
polfet  ,  quoniam    virtns  corporea  eft* 
Corporeaautemomni  finem  adclfe  necefie 
eft.  Hanc  nouitatem  ergo  alij  ttipudium, 
alij  muficam&  fonura coeleftem  interpretati 
funt. 

Manifeftum  eft  igitur  fubftantiam  incor- 
porei  mundi ,  elfe  in  quadam  mutatione 
perpetuaordinis ,  8c  fine  motu  ,  tempors 
&  loco;  vnde  amor  &C  voluptas  mutua  ,  &c 
totum  vnum  ,  ficut  anima  ctim  cognofcic 
Deum.55£  cum  cognofcitco;lurndefcendtt,& 
fit  alia  ordine.  Et  haecbeatitudo  in  mnndo 
illo  eft  tanta  ,  vt  incomparabilis  fit  noftrae, 
qu£e  eft  v  mbra  eius,edam  qnando  eft  Sc  pura 
etiam  fi  eflet  perpecua.  Igitnr  hic  finis  no- 
fter  Diuinae  naturae  &  libri. 
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OPERATI ONE  I 

D  I VIS I ON  E   BELLA  L  I N  E  A. 


Enendo  alla  dichiaratione 
l  particolace  delle  operacioni  di 
quefta  mioua  riga  Geome- 
trica  &  militave.Primieramete 
faremo  principio  da  quella 
faccia  di  efianella  quale  fono  quatro  coppie 
di  linee  nocate  con  loro  diuifione  &  nume- 
ri,  &c  tra  efle  parlaremo  prima  delle  piu  In- 
teriori  denominate  linee  Aritmetiche  per 
eflere  le  loro  diuifioni*fa£te  in  proportione 
Arimetica,  cioe  con  vguali  ecceffi  ehe  pro- 
cedono  fino  al  numeroa^o.  delle  quale 
trarremo  diuerfi  vfi  &  Primamente. 

Col  mezzo  di  quefte  linee  potremo  diui- 
dere  vna  linea  retta  propoftaci  in  quante 
parte  vguali  ne  piacera  operando  in  alcuno 
delli  infrafcritti  modi. 

Quando  la  propofta  lineafiadi  mediocre 
grandezza  ,  fi  che  non  ecceda  Tapertura 
dello  ftrumento,  pigliaremo con  vn  com- 
paflb  ordinario  Pintiera  quantita  di  quella, 
&quefto  fpatioapplicatemotrauerfalmente 
aprendo  lo  ftrumento  a  qualunque  nu- 
merodiefle  linee  Aritmetiche,  purche  fia 
tale  che  fopra  le  medefime  linee  vene  fia 
vn  minore  ,  &  da  quello  contenuto  tante 
volte,  quante  fono  le  parti,  in  che  fi  ha  da 
diuidere  la  linea  propofta,  Bc  aggiuftato  in 
tal  guifa  lo  ftrumento ,  &c  prefo  lo  fpatio 
trauerfale  tra  i  punti  di  quefto  minor  nu- 
mero,  quefto  fenza  alcun  dubio  diuidera  la 
propofta  linea  nelle  parti  ordinateci,  Come 
per  eflempio. 

Douendo  noi  diuidere  la  linea  data  in 
cinque  parti  vguali ,  pigliamo  duoi  numeri 
de  quali  il  maggiore  fia  quintuplo  deU'aIcro 
come  fariano  100.  &  20.  &  aperto  lo  ftru- 
mento  aggiuftiamolo  in  maniera  che  la  di- 
ftanza  gia  prefa  col  compaifo  fi  adatti  tra- 
uerfalmente  alli  punti  fegnati  100. 100.  & 
non  mouendo  piu  lo  ftrumento,  prendafi  la 
diftanza  pur  crauerfale,rrali  punti  delle  me- 
defime  lineefegnati  lo.io.  perche  indubi- 
tatamente  quefta  fara  la  quinta  parce  della 
linea  propofta  &  con  fimil  ordine  trouare- 
mo  ogni  aUra  diuifione  auuertando  di  pren- 
dere  numeri  grandi ,  purche  no  pafliijo. 
perche  cofi'  facendo  1'operatione  riufcira 
piu  facile  &C  eflatta. 

Lifteflbpotremoccnfeguire  operando  in 
vn'  altro  modo  Sc  1'ordine  fara  tale^volendo 
diuidere  per  eflempio  la  fotto  pofta  linea 
A.  B.  V".  G.  in  1  r.  parti ,  prendero  vn  nu- 
mero  multiplice  delPaltro  1  i.  volte  ;  come 
fara  1 1  o.  &  1  o.  &  prefa  col  compaflo  tutta 
la  linea  A.  B.  raccommodero  trauerfal- 
mente  aprendo'lo  ftrumentoalli  punti  1  10. 
Doppoi  non  fi  potendo  fopra  le  medefime 
linee  piendere  ladiftnnza  tra  U  10.  li  quali 
vengano'  occupati  dalla  giandezza  della 


nocella  ,  in  vne  di  quefta  ,  fi  pigliara  !%- 
teruallo  tra  li  punti  100.  100.  ftringendo  vn 
poco  il  compaflo  ,  del  quale  fermata  poi  vn 
Afta  nel  punto  B.  notera  con  1'altra  il  fegno 
C.  onde  la  rimanente  linea  A.  C.  faral  vn- 
decima  parte  di  tutta  l'A.  B.  &  fimilraente 
fermata  fAftadel  compaflb  in  A.  fegmro 
veifo  1'altraextremita  il  punto  E.  lafciando 
la  E.  B.  vguale  alla  C.  A.  di  poi  ftringenda 
ancora  vn  po  il  compallo  ,  prenderofin- 
teruallo  craucrfale  tra  li  punti  90.  90.  & 
quefto  crafporterb  da  B.in  D.&  dallo  A.in  F. 
&  hauerb  due  linee  C  D.  E.  F.  vndecirae 
parti  ancor efle  della  intiera  &  con  il  mede- 
fimo  ordine  trasferendo  di  qua,  &  di  lale 
diftanze  prefe  tra  li  punti  60,  60.  70.70. 
trouaremo  1'altre  diuifioni  come  nella 
fotto  pofta  linea  diftintamente  fi  vede. 


B  E  F 


D  C  A 


Ma  quando  ci  fofle  propofta  vna  picco- 
liflimahneadadiuidere  in  molte  parci,come 
farebbe  per  eflempio  la  feguente  Hnea  A.B. 
per  diuiderla  89.  in  1$.  parti  potrerao  fe- 
condo  quelValcra  regola  piocedtre. 

Prolonghifi  occukamente  efla  linea  A-B. 
fino  in  C.  5c  mifurace  in  efla  altre  linee 
quante  ci   piaceranno  vguali  all'A.  B.  & 
hano  nel  prelente  eflempio  altre  fei  fi  che 
A.  C-  fia  fectupla  di  efla  A.  B.  e  manifcfto 
che  di  quclle  parti  delle  quali  1' A.  B.  con- 
tiene  1  3,  tutta  TA.C.  ue  conterra  9  i.onde 
prefa  con  vn  conapallo  tutta  fA.  C.  fap- 
plicheremo  alli  punti  9  1.  9  1.  &  ftringendo 
poi  il  compaflb  a  vn  punto  meno  cioc  ajli 
punti  90  90.  trafportaremo  quefta  diftanza 
dal  punto  C.  verfo  A.  perche  notando  il 
termine  verfo  A.  fi  lafcieva  Ia  ottantuneiima 
parte  di  tutta  la  C  A.  che  e  la  tredieefinw 
della  B.  A.  fuori  pur  verfo  il  termine  A,  & 
cosi  fe  ci  piacera  verremo  ftringendo  di 
punto  in  punto  il  compaflo  alli  89.  88.  87. 
&  crafportaremo  quefti  imerualli  dal  ter- 
mine  C.  verfo  A.  Sc  fi  verrano  di  grado  in 
grado  ritrouando  ,  &  notando  le  altte  parti- 
celle  della  linea  propofta  A  B. 


B 


<  Ma  fe  finalmente  la  linea  da  diuiderfi  fuife 
longhiflima ,  fi  che  eccedef/e  di  molto  la 
maggiore  apertura  dello  ftrumento  potre- 
mo  in  ogni  modo  prendere  di  efla  la  parte 
aflegnataci,  la  quale  fia  per  E(fempio  la  fet- 
tima.  Hora  per  tronarla  hauendoci  prinu 
imaginati  dui  numeri ,  lJvno  fettuplo  dell' 
altri,  qijali  fiano  v.g.140.  &  20.  conftitins- 

afi 
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cafi  lo  ftrumento  in  qualfiuoglia  apercura 
&  da  eiro  prcfa  con  vn  compalfo  la  diftanza 
trauerfale  tra  li  punti  140.  14  c.  veggafi 
quante  voltc  quelta  e  comprela  nella  gran 
linea  propofta  &  quante  volte  vie  cohte- 
nuta  ,  tante  volce  1  intcruallo  trauerlale  tra 
l'i  punci  10.10.fi  replichi  foprala  gran  linea 
&  fi  hauera  la  fua  fetfima  parte ,  quando 
perb  1'inceruallo  che  fi  prele  tra  Yi  punti 
140.  hauefle  mifurataa  punto  precilamente 
la  data  linea ,  ma  fe  non  rhaueffe  mifurato 
apunto,  bifognera  ptendere  dell'  atianzo 
lalettima  pavte.  Secondo  il  modo  di  fopra 
dichiarato  &  queftaaggiungenere  a  quelio, 
interualfo  che  su  lopralagralinea  piu  volte 
rephcato  ,  &  ii  hauera  U  tettima  paite  a 
capello  fecondo  che  fi  delideraua. 

$1  rfl  $1  $1  $1  $1  $1  rf*  $1  $1  $H  $1 

OPERATIONE  II. 

Come  di  vxti  linea  propojfa  pojUamo 
Prtndere  qualnnqne  parti  ci 
vertano  ordinate. 

A  prefente  operatione  e  tanto  piu 
vtile,&  necelTaria,quantoche  fen- 
r*7f&  za  1'a^uto  del  noltro  ftrumento 
faria  difficiliflimo  trouar  tali  diuifioni ,  le 
quali  perb  con  lo  ftrumento  invn  inftante 
fi  confequiranno.  Qiiando  dunque  bifo- 
gnalVe  di  vnu  linea  propofta  prcndere  qua- 
lunque  paru  ci  veniilerb  ordinate  ,  come 
per  elfempio  dellc  itjy.parti  douiamo  pren- 
dere  ,  le  115.  pigliii  fenza  alcro  con  vn 
compaflb  la  longhezza  deila  data  linea ,  & 
aperto  lo  ftramento  finchecale  longhezza  ii 
accommodi  trauei  lalmence  alli  punti  fegnati 
197.  &c  piu,  nonlo  mouendo  prendafi  con 
liftefto  compallb  la  diftanza  tra  li  punti 
1 1 3- 1 1  j.  che  tanta  fenz'  alcun  dubio  fara 
la  portione  della  hnea  propofta  chtTalli 
1 1  5.  centonouantalette  roifi  li  agguaglia. 

OPERATIONE  III. 

Come  lt  mcdcfime  linet  ci  preHano  dtte, 
anzt  infinite  fcalcper  tras  portar  vna 
piattta  tn  vnaitta  maggiore ,  0  mi- 
norc  fecondo  il  nofiro  arbitrio. 


^r^P  Mamfefto  che  qualunque  volta  ci 
§1  rl^  bifognalfe  cauare  da  vn  diifegno 
Wr&Mz  vn'altro  maggiore  b  minorc  fe- 
condo  qualiiuoglia  proportione  ,  •  fa  di 
meftioro  ,checi  feruiamo  di  due  fcale  efat- 
tamente  decife  ,  l'vna  delle  quali  ci  ferua 
per  mifurare  il  dilfegno  gia  fatto ,  &  Tal- 
tra  per  notare  le  linee  del  diffegno  da  farii 
tutte  proportionate  alie  lbrocorrefpondenti 
del  diffigno  propofto  &  tali  due  fcale  hau- 
remo  fempre  dalle  linee  delle  quale  hora 
parliamo  &  vna  d'eiTe  fara  la  linea  gia  fopra 
Tom.  1 V. 


to  ftrumento ,  6c  quefta  che  c  vna  fcala  fta- 
bile  ci  feruira  per  mifurare  i  lati  della  pro- 
pofta  pianta  ,  Taltra  che  fara  per  diiTegna 
re  la  nuoua  pianta  deue  eftere  mobile,  cioe 
deue  poterfi  crefere  &  diminuire  adarbi- 
trio  noftro  fecondo  che  la  nuoua  pianta 
doura  eilere  b  maggiore  ,  b  mmore  &  tale 
fcala  mutabile  fara  quella ,  che  dalle  medefi- 
ne  linee  haueremo  trauerfalmente  ftringen- 
do,6  alargando  il  noftro  ftrumento:  Ma  per 
piij  chiara  intelligenza  del  modo  di  appli- 
care  alfvfo  tali  linee  ne  metteremo  vn 
eirempio.  fia  ci  dunque  propofta  la  pianta 
A.  B.  C-  D.  E.  alla  quale  fe  ne  deue  diffe- 
gnare  vnaltra fimile ma  fopra  la linea F.G^ 
laquate  fia  homologa.  cioe  rifponda  alla 


linea  A.  B.  qui  e  manifefto  ,  che  bifogna 
feruirii  di  due  fcale  ,  l  vna  per  nufurare  la 
lineadella  pianta  As  B.  C.  D.  £.  &  falcra 
con  la  quale  Ct  mifurino  le  linee  della  pianta 
da  faifi  &c  quefta  deue  eilere  delfahra 
maggiore,b  minore  fecondo  la  proportione 
della  linea  F.G.air  A.  B.  lJiglia  dunque  con- 
vn  compalTo  la  iinea  A.  Ja  quale  applica 
rettamente  fopra  la  fcala  dello  ftrumento 
ponendo  vn  Afta  del  compailb  nel  centto 
delto  ftumfnto  ,  &  1'akra  fopra  il  punto 
doue  cafchera  ,  che  fia  per  eiTempio  ah 
6x.  di  pof  prendi  pur  col  compallo  ia  linea 
F.  G.  &  pofta  vna  delle  fue  afte  nel  punto 
60.  apri  lo  ftrumento  iin  tanto ,  che  1'altra 
afta  cafchi    ginfta  trauerlalmente  fopra 
l  altro  correfpondente  punto  60.  ne  piii  fi 
muterh  tale  conftitutione  dello  ftrumenta 
ma  tutci  gli  alcri  lati  della  pianta  propofta  Ci 
mifuraranno  fopra  la  fcala  recca  &  immedia- 
tamente  ii  prenderanno  le  diftanze  corri- 
fpondenti  ad  etfi  trauerfalmente  per  li  lati 
della  nuoua  pianta  come  v£.  vogliamo  rit- 
rouare  la  longhezza  della  lieea  G.H.rifpon- 
dente  alla  linea  B.  C.  prendi  col  compaiTo 
ladiftanza  B.C-&:  quefta  applicadel  centra 
dello  ftrumento  rattamente  fopra  lafcala,&: 
fermata  1'altra  afta  nel  punto  doue  cafca 
qua^e  fia  per  effempio'^.  volte  ,1'altraafta 
airaltro  punto  (s^.trauerfalmenterifpodente 
fecondo  lacui  mifura  taglierai  la  linea  G.H. 
che  rifpondera  alla  B.  C-  in  quell'  iftelfa 
proportione  che  la  linea  F.  G.  alla  A.  B.  S>C 
Auuertifcafi  che  quando  ii  volelfe  trafporta- 
re  vna  pianta  piccola  in  vn  altra  affai  mag- 
giore,  bifognera  fernirfi  delle  due  fcale  con 
E  E  e    %  otdine 
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ordine  opisfto,  cioc  vfare  b  fca  h  retta  pet 
la  pianta  propofta  3  come  per  eiTempio  ,  da 
farfi  &  la  trauerlale  per  mifurare  le  iinee 
della  pianta  propofta  come  per  eflempio. 
Hauiamo  la  pianta  A.  B.  C.  D.  E.  F.  la 
quale  voghamo  nalportare  in  vnJ  altra  aflai- 
maggiore  cioc  fopia  ia  linea  G.  A.  che  fia 
riipondentcaila  hnea  A.  B.  per  ogguiftar  le 
fcale^prendafilalinea  G.H.&  veggafi  quan- 
ti  punti  contiene  neila  fcala  retta  &  veduto 
continerne  vg.  tfo.prendafilalihea  rifpon- 
dente  A.  B.  &  adaccifi  trauerfalrnente  alli 
punti  60.  60.  ne  piu  fi  muoua  lo  ftrumento 
per  trouar  poi  la  linea  H.  I.  rifpondente  alla 
B.  C.  piglia  con  il  compaflb  ella  B.  C.  & 
va  inueftigando  a  quali  punti  fi  accommodi 
foprala  fcala  trauerfale  ,  &  trouato  accom- 
modarfi  per  eflerapio  alli  pnnti  46.  pigjjj, 
immediamcnte  V  interuallo  de  i  puncj  46. 
fopra  la  fcala  retca,&  trouerai  la  longhezza 
deila  H.  I.  rifpondente  aila  B.  C.  e  nocifi, 
tanco  per  quefta,  quanto  per  la  precedente 
operatione  ,  clie  non  bafta  hauer  trouata  la 
longhezza  H.I.  fc  non  troua  ancora  a  qual- 
punto  h  deue  drizzare,  accibche  cofticuifca 
T  angolo  H.  vguaie  ail*  angoio  B.  peibtro- 
uata  ,  che  fi.  hauera  eflalinea  2.  H.I.ferma* 
ta  vn'  afta  del  compaflb  nel  H.  fi  notera  con 
1*  alna  occulcamente  vna  portione  di  arco 
facondo  che  moftra  lalinea  puntata  O.I.H. 
dipoi  fipigliera  Y  interuallo  tra  il  punco ,  & 
il  punto  C,  &  fi  cercara  quanti  punti  fia  fo- 
pralafcala  trauerfale  &  crouato  eiTere  vg. 
§5».  fiprendera  reccamente  ia  diftanza  89.* 
con  il  compaflojdel  quale  fermata  vn  afta 
in  G.  fi  nocera  con  T  alcra  1'  interfecatione 
dell'arcoR.I.Q^con  1'  arco  ptimo.O.  I.N. 
fatta  nel  punto  I.  al  quale  fi  deue  drizzare 
lalineaH.I.  &  farafenza  dubio  ['  angolo 
H.Vguale  ail*  angolo  B.  &  la  hnea  H.I  pro- 
portionale  alla  B.  C.  &  con  tale  ordine  fi 
troueranno  1J  altri  punti  K.  I.  M.  rifpon- 
denti  alT  angoli  D.E.F. 


*  &  $t  sft  $ .  &  •  %  $1    :  & 
OPERATIONE  IV. 

RegoU  dtL  T"e  rifoluta  col  «.fV-p  Ml 
cwifafjo,  &  delle  ime e  medeftme 
Anmethhe. 


E  r  v  o  n  c  1  le  prelente  linee, 
1  nan  tanto  per  la  rifolutione  di  di- 
£  uerli  problemi  lmeari,quanto  per 
alcune  regole  di  Aritmetica-}tralequale  por- 
rerno  quefta  che  rifponde  a  queila  ,  nella 
quale  Euclide  ciinfegna,  propofti  tie  nu- 
meri,  crouare  ll  quaito  propoitional,eper- 
chealtro  non  e  ,  la  regoli  Aurea  ,  che  del 
Trc  domandano  ipratcici  ,  che  trouuareU 
quarto  numero  proportionale  alli-tre  pro- 
pofti  i  Dimoftrando  adunque  iltutto  conT 
eifempio  per  pi.u  chiara  intelligenza  di- 
ciamo  fe  80,  ci  da  1  20.  che.cidara  ioo^ 
hai  dunque  tre  numeri  pofti  con  qutfto  ob« 
dine  80.  1  io.  100.  &c  pertrouareii  quarco 
numero  che  cerchsamo ,  prendi  fopra  io 
ftromento  rettameaTte  fl  fecondonumeiode 
i  propofti  cioe  uo.  &  applicarlo  twuerial- 
raence  al  primo  cioe  alli  80.  doppoi  prende 
trauerfalmente  il  ter  ao.  numero-cioc  100. 
&  mifurando  rectamente  Xopra  la  fcala  & 
quello  che  trouerai  cioe  150.  Larinl  quarto 
numero   cercato  4   &  nota  che  1'i-fteilb 
auerria  ,  ie  in  vece  di  prendere  il  fecondo 
numero  pigliafli  ilterzo  ,  &  poi  jnuece  del 
Cerzo  pighaflj  il  fecondo  ,  cioe  che  1'ifteiTo 
ci  dara  il  ieconoo  numero  prefo  rettameme 
&  appucaco  al  primo  crauerfalmence  ,  6: 
mifurandoio  rettamcnce  che  ci  dana  il  teizo 
rectamente  prefo  :  &  trauerfalmence  al  pn- 
mo  applicato  pigliando  poi  il  fecondo  tra- 
uerfalmente,  &  recwmente  mihuandolo, 
che  nell'  vno  &  nell*  altro  modo  troueremo 
rifteflb  et  cioe  e  bene  hauer  aLiertito  perche 
fecodo  le  diuerie  occafioni  quefto  di  quelio, 
o  quello  di  quefto  modo  di  operare  ci  tor- 
nera  piu  accommodato. 

PolTono  circa  i'  operatione  diquefta  Re- 
gola  del  Tre  occorrere  alcuni  cafi,  [Tquali 
peniamo  parcorire  qualche  difficuka  fi  ncn 
fi  auuertifero,  dimoftrando  appreflb  corac 
in  effi  fi  deua  procedere  ,  &  priroa  potna 
alcuna  volta  occorrere  ,  che  delli  tre  numeri 
propofti  ,  ne  il  fecondo ;  ne  il  terzo  prefo 
rettamente  fi  potefle  applicare  trauerfal- 
mente  al  primo  ,  come  fi  dicelle  2  j.  mi  da 
^o.  che  dara  75.  douetanto  il  60.  quanto  il 
75.  pafla  il  doppio  del  prirao  cioe  di  2j.  fi 
che  nel*  vno ,  ne  11  altro  d?  efli  fi  pu6  retta- 
mente  prefo  applicare  trauerfalmente  ad 
eflo  25.  Onde  per  confeguire  1'intento 
noftro  pigliaremo  b  il  fecondo ,  o  tl  terzo 
rettamente  3  &  Tapplicheremo  al  doppio 
del  primo  trauerfalmente  cioe  a  50.  (  & 
quandn  non  baftaife  aJ  doppio  Tapplicare- 
rno  al  triplo  ,  b  al  quadrupfo,&c. )  &  dipoi 
pigliando  Taltro  trauerfalmence  afferme- 
remo  che  quello  che  ci  moftrera  mifurato 
retcamente  fara  la  meta ,  6  vero  la  terza ,  6 
quarta  parte  a  di  quello  che  cerchiamo  Sc 

COSl 
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cosi  nel  propofto  eflemp»  60.  prefo  retta- 
rncme  applicar&  al  doppto  di  1 5  .cioe  a  5  o. 
trauerfalmente  Hc  uibico  prefo  il  7  5  .pur  tra- 
uerfulmente  &  quefto  rauWo  reccamente 
troueremo  clie  ct  dara  90.  il  cui  doppio,cioc 
80.  e  il  quarto  nurnero  che  fi  cercaua. 

Potria'  in  oltre  occonere  clie  il  fecondo 
6  ll  terzo  de  1  numeri  propofti  non  fi  potelle 
applicare  al  primo  per  eflerc  eflo  primp 
troppogrande,  fi  che  eccedcife  il  numero 
fignato  fopra  le  linee  cioe  15°'  come  u  ^ 
ceffimo  z8o.mi  da  1  jo.che  mi  dara  1  9  5. in 
tal  cafo  prefo  rettamente  ll  1 30.  fi  buccera 
trauerfalmente  alla  raeia  di  2  80.  che  c  1 40. 
dopoi  li  prendeia  trauerfalmente  la  meta  del 
terzo  numero  cioe  dt  195.  che  e  97.—  e 
quefto  fpatio  mifurato  rettamente  ci  dara 
clara  90.4-che  c  quello  che  li  cercaua- 

Vn  alcra  cautela  faia  bene  che  ponghla- 
mo  per  fcruufene  quando  il  fecondo  6  il 
terzodelli  numeri  propofti  folfe  molto  gran- 
de,eflendogli  alcri  dui  medioca.  Come 
quando  fi  dicetfe.fe  60.  mi  da  390-  che  mi 
dara  4  j .  prefo  dunque  4  S  •  rettamente  fi 
applichera  trauerfalmente  al  60.  &  non  po- 
tendo  pigliare  il  390.  mtiero  lo  pigliarerao 
in  pezzi  fecondo  che  piu  ci  piacera  corae 
v.g.piglveri»  90.  trauerfalraente  il  quale  mi- 
furato  rertamente  mi  dara  67-4-  Uche  no- 
tero  da  parte  j  piglierb  poi  trauerfalmente 
1  oo.che  mifurato  rettamente  mi  dara  7  5  •  & 
perche  nel  390.  vic  vna  volta  90.  &  cre 
voite  1 00.  prendero  trc  volte  il  75.  trouato 
&  di  piu  67.  4-  chc  fa  tiouato  in  virtu  del 
90.  e  tuttaquefta  fommafa  i^i.e  mezzo 
per  il  quarto  numero  che  li  cerca. 

Vltimamente  non  refteremo  di  dire  come 
fi  pofla  operare  la  medefima  regola  in  nu- 
mert  piccoliflimi ,  fin  che  riello  ftromento 
iiori  fi  fiano  potuti  noure  i  punti  dal  1  5.  in 
giu  mediante  la  noeeiia  che  vnvfce  &  col- 
leaa  le  afte  deilo  ftrumento  ,  ma  in  quefta 
occafione  ci  feiuitemo  delle  decine  de  i 
punti  come  fe  fotlero  vnita  ,  fi  che  dicendo 
pereflempiofe.  ro.da^.  chedara  ij.non 
potendo  pigliar  7.  per  buttarlo  a  1  o.  piglie- 
remo  7o.ci'oe  7.decine&  lobutteremo  a  10. 
decine  cioc  a  100.  &  lubbito  plgnando  13. 
decine  tornetemo  a  mifttiare  quefta  diftan- 
za  rettamente  &  la  troueremo  contenere 
punti  9  r .  che  fono  9.  &  vndecimo  facendo 
come  fi  c  detto  che  ogni  decina  vaglia  vno 
&  da  tuti  quefti  aunertimenti  quando  fi  ha- 
ueranno  bene  in  pratica  n  potta  facil- 
mente  inueftigate  la  folutione  di  tutte  le  dif- 
ficolta,che  poceflero  in  ognicafo  occorrere. 


baftevia  giotni75-  Qucft*  nuraeri  difpofti 
alla  regola  ftariano  m  quefto  ordine  60. 
100.75  .      1*  operatione  deilo  ftrumenro 
richiede  che  pigli  rettamence  il  primo  nu~ 
niero  cvoe  60.  &  applichi  trauerfalmence  al 
numero  terzo  cioe  75.  &  non  roouendolo 
ftrumento  piglia  trauerfalmente  il  100,  che 
e  ll  fecondo  &  mifurato  rettamente,  &  tro- 
uatai  80.  quale  e  il  namero  cercato,  doue  Ci 
deue  parimente  auuertire  chJ  il  medefimo 
ritrouaremo  applwrando  il  iecondo  retta- 
mente  al  terzo  trauerfalmente,  &  poi  mitu- 
rando  rettamente  il  primo  trauertamente 
ptefo.  Deueti  olfite  a  cio  notare  che  tuttt 
faunertimenti  pofti  fopra  circa  la  regola 
del  Ttc  ii  deuono  ancora  in  quefta  per  faj^- 
punto  olleruare. 


OPERAT.IONE  VL 

jRegola  per  trafmtitarc  le  Mtnetc. 

^@Ol  mezzodi  quefte  medefime  linee 
Arimetiche  poiliamo  tvafmutare  ogni 
fpeciedi  moneta  l'vna  nell*  altra  con  roa- 
meramolto  facile,  &  fpeduaiiche  fi  confe- 
gueiraconraggiaftar  prima  lo  ftrumento 
pigliando  rettamente  il  prezzo  della  nione- 
ta,  che  voghamo  ctafmutare  >  &i  accon;mo- 
dandola  trauerfalvnente  al  prezzo  di  quella 
m  cui  fi  ha  da  fare  la  trafmutatione  come 
accio  pin  diftintamente  tutto  li  intendadi- 
chtararemo  con  vn  eflempio  fi  vogliatno  v.g. 
trafmutarefcudi  di  oroin  Ducatv  Venetsani, 
&  perche  tt  prezzo ,  o  valuta  dello  icudo  di 
oto  e  lire  otco,&  ta  vamta  del  Ducato  hre  6. 
foldi  4.  e  necetfarvo  {pov  che  il  Ducatonon 
e  mifurato  precifamente  delle  lire  entran- 
doui  foldi  4-)  ttfoluere  t  vna  Sc  Vakva  mo- 
neta  ,  5c  valwtarla  con  li  foldv  confiderando 
comeil  prezzo  dello  fcudo  e  toidi  160.  dc 
quello  del  Ducato  1  Z4-  Pei'  aggiuftar  dun- 
que  lo  ftrumento  alla  tralmutauone  dv  fcudi 
dsoro  in  Ducrtti  pigha  retxamente  la  valuta 
dello  fcudoin  cioc  160.&  apphcala  appredo 

10  ftrumento  trauerfalmente  al  valore  del 
Ducato  cioe  a  1 Z4.  "e  piumouerai  lo  ftru- 
mento  ,  di  poi  qualunque  fomma  di  icudi 
propofta  trafmuterai  vn  Ducati  pigliando  la 
detta  fommo  trauerfalmente  &  mifurandola 
rettamente  come  per  eiTempio  vogliamo 
fapere  quanti  Ducaci  faccino  1  §6.  lcudi  pi. 
glia  1 8tf.per  trauerfo  &  mifuiato  rettamcn- 
te  &  trouerai  140.  &  tanti.Ducati  faranno 

11  dctti  fcudi. 


OPERATIONE  V.        OPERATIONE  VII. 


Rtgofo  delTrtwuerfarifolutA  cclm(z.o 
delle  medcjime  Itnee. 

>  On  non  difiimile  oneratio.ne  ci  ri- 
:folueranno  i  quefiti  della  Regola 
!  delTte  tntierUj  Eccone  vn  eflem- 
i  ■quella  vettovaglia  che  bafteria  per 
mantenete  60.  giorni  1  oc.  foldati  a  quanti 


RttsU  de  gli  Interep  fepra  inttrtffi, 
cbedtramemefidicedeimenn 

a  itipo  di  Anno. 

Ssai  fpeditamente  potremo  ri- 
'■■olnere  lequeftioni  di  quefta  Re- 
^  „ola  con  1'aiuto  delie  medefime 
S^ritmetiche ,  &  cii>  con  due  diuerfc 
£  E  e  |  manies 
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mauiere  di  operare,comc  con  due  feguenti 
elfempio  faremo  chiaro  &  manifefto  cer- 
cati  quanto  fiano  per  guadagnare  fanno 
lcudiin  5.anui  aragione  di  6\per  cento 
Tanno  lafciando  1'imeretli  fopra  il  capi- 
tale,&  topra  gli  altri  intereffiaccio  checon- 
tinuamente  guadagnino,  pet  trouar  dunque 
quanto  cerchiamo ,  piglia  rettamente  il  pri- 
mo  capitale  cioe  140.  &  quefto  butta  tra- 
uerfalmente  al  100.  &  ienzamouer  lo  ftru- 
mento  piglia  fubbito  pur  «auerfalmente  la 
diftanza  tra  li  punti  106.  che  e  il  1 00.  con 
rinterefte  ,  &  torna  di  nuouo  aprir  lo 
ftrumento ,  &  qucfto  interuallo  che  vltirua- 
mente  pigliafti  col  compallb  ributtarlo  al 
1.00.  &  aprendo  vn  poco  piu  d  compaflb 
piglia  traucrlalmente  la  diftanzatra  li  punti 
1 06. &  di  nuouo  aperto  vn  poco  piu  lo  ftm- 
mento  bittta  quctla  diftanza  pur  hora  tro- 
uarai  al  1  00.&  aprendo  il  compatlb  piglia  il 
106.  &  in  tomma  va  replicando  quefta  me- 
defima  operatione  tante  volte  quante  e  il 
numerode  gh  anni  del  meriro,&  etfendo 
nel  prefente  eflempio  il  merito  per  anni 
cinque  deui  reiterare  l'operatione  cinque 
volte,  &  vkimomifurando  rettamente  Tin- 
teruallo  che  hauerai  prefto  trouerai  com- 
prendere  punti  1  87.-^  <Sc  tanti  fcudi  faran^ 
no  douentaci  li  1 40.  poftida  principio  coi 
guadagno  de  i  fei  per  cento  nello  fpatio  di 
anni  cinque,  &  nota  che  fe  ti  tornafte  piu 
commodo  il  feLuirti  in  Cambio  del  1  00, 
&  106.  del  200.  &  2 1  2.  come  fpelfe  volte 
occorrera,  il  medefimo  faia  ritrouaco. 

I/akro  modo  di  operare  nan  richiede 
akra  mutatione  nello  ftrumento  che  vn  folo 
primo  accommodamento  2c  procede  fi  cosi, 
feruendoci  del  medefimo  quefito  pofto  fo- 
pra  per  aggaiftare  lo  ftrumento  pigiiatoo. 
colfuo  primo  interefle  cioe  1  06.  reccamen- 
te,  &  aperto  lo  ftrumento  applicarlo  trauer- 
falmenie  ai  loo.ne  mai  piu  mouerai  io  ftru- 
mento,  pigha  poi  trauerfalmente  la  lomriia 
de  i  denari  propofta  che  1 40.  &  miturata 
rettamente  &  vederai  gia  il  guadagno  dal 
primo  anno  eftere  148. &  ~  comprendendo 
pero  anco  il  capitale :  Per  trouar  il  fecondo 
anno  piglia  trauerfalmente  quarto  148.  & 
dui  quihti  &  fenza  altro  mifurato  rettamente 
&  treuerai  1  jy.-^per  il  fecondoanno.  Pi- 
glia  poi  quarto  medefimo  numero  157.— 
trauerfalmente  e  corna  a  mifurarlo  retta- 
mente&  trouerai  166.^  pei  ilcapitale,e 
guadagno  der  terzo  anno.   Torna  a  pigliar 
quetto  166. -~  trauerfalmente  &  mifurato 
rettamente  &  hauerai  per  il  quarto  anno 
1 76.7  Finilmente  piglia  quefto  crauerfal- 
mente  &  torna  a  mifurarlo  rettamente  & 
hauerai  per  il  qainto  anno ,  tra  capitale  & 
guadagno  i8<J.-fecosi  volendo  per  piu 
anni  andrai  replicartdo  l'operationei&  nota 
che  quando  il  primo  capitale  propofto  fofle 
fomma  tale  ,  che  cccedetTe  il  numero  de  i 
punti  150.  fegnati  fopra  le  linee  Aritme- 
tiche,  deui  operarea  pezzi  pigliando  ia 
meta ,  il  terzo ,  il  quarto ,  il  quinto  ,  6  altra 
parte  deila  fomma  propofta ,  che  in  fine  pi- 
ghando  due,trc,quatro,6  cinque,6  piu  volre 
quello  che  troui ,  verrai  in  cognitione  di 
cmelio  che  defiderh 


OPERATIONE  VIII. 

Delte  Hnee  Geometrithe  che  fcguono 
appeffo>&  loro  <vfi\Et  pima  col 
me^zo  di  effe  pofsiamQ  crefcere,  0  dt- 
minuite  in  qfua/unyue  data  propor' 
'mne  tntte  le  figure  fuperfiaali. 

E  linee,  che  fegnono  appreflble 
Aritmetiche  di  fopra  dichiarate 
fono  detce  linee  Geometriche  per 
eflere  diuife  fecondo  la  Geome- 
tnca  proportione  procedence  fino  al  1 20, 
dalle  quali  rrarremo  diuerfe  vtilita,  &  pri- 
ma  ci  teruiranno  per  trotiare  ll  lato  di  vna* 
^gura  fuperficiale ,  che  ad  vn'altra  propofta 
habbia  vna  data  proportibne  come 


faria  per etTempio  fen  doci  propofto  il  trian- 
golo  A.  B.  C.  vogliamo  crouar  il  lato  di  vn' 
akro  ,  che  ad  eflb  habbia  proportione  fef- 
quialcera,  Pigliatl  duoi  numeri  nella  data 
proportione,  &  'fiano  per  eflempjo  12.&  8. 
&  ptefa  con  vn  CompatTb  la  linea  B.  C. 
adattati  aprendo  lo  fttumento  alli  punti 
delle  lineeGeometriche  88.  &  fenza  punto 
mouer  TapertLira ,  prendafi  rinteruaUo  tia  li 
punti  11.12.  perche  fe  faremo  vna  linea  di 
tal  grandeza  ,  lato  di  vn  triangolo  rifpon- 
dente  alla  linea  B.  C.  fara  la  fua  fuperficie 
indubitatamente  iefquiakera  del  triangolo 
A.  B.  C.  &  quefto  medefimo  intendafi 
d'ogni  altra  forte  di  figura  ,  &  delli  ceichi 
ancorafaremo  quefto  medefimo  feruendoci 
delliloro  Diametri,6  fcmidiametri,comede 
lati  delle  figure  retti  linee  ;  &  notifi  per  le 
perfone  piu  volgari ,  che  la  prefente  opera- 
tione  b  quella  che  ci  infegna  crefcere,  i>  di- 
minuire  tutte  le  piante  fuperficiali  come 
v.  g.  hauendo  vna  pianta,  la  qualecontiene 
per  eflempio  dieci  campi  diterrenojiie  vor- 
remodiflegnarevnache  ne  contenetfe  34. 
pigiia  qualunque  linea  della  pianca  di  10. 
campi,&  applicata  trauerfalmente  alli  punti 
10.  delle  prefenti  linee  Geometriche,  & 
fenzapiu  mouerlo  ftrumento  pretidi  I!m- 
teruallo  trauerfaletra  li  pnnti  34.  delle  me- 
defime  linee  ,  &  f0pra  vna  tal  longhezza 
defcriui  la  tua  pianta  fimile  alla  prima  fe- 
condo  la  regola ,  che  di  fopra  nella  terza 
operatk.ne  ti  ho  infegnato,  &  hauerai  Ja 
pianta  cercata  capace  precifamente  di  34. 
campi. 


OPERA 
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rfi  $1  "fi      $t  $1  $1  $i$fe¥t  m 
OPERATIONE  IX. 

Come  con  (ifltflt  linee  pcfliamo  trouare 
U  vroporttonc  trk  due  figwt  jujter- 
fiitali  tra  dt  loro  fimtli. 

I  a n c  1  pereflempio  propofti  li 
-i§  ^Uul  clua^ra"  A.B.ouero  qualun- 

^trcM*  qne  due  akre  figure  delle  quali  le 
MSscaSI  dae  medefime  linee  A-  B,  fiano 
lati  homologhi  volendo  trouare  quale  pro- 
potrione  habbino  tra  di  loro  le  dette  fuper- 
ficie,  prenderai  Con  vn  compafio  la  linea  B. 
laquale  aprendo  lo  ftrumenro  fi  applichi  a 
qual  fi  voglia  punto  di  efle  Iinee  Geometri- 
che  ,  &  fia  per  eifempio  al  20.  dopo  non 
mouendo  lo  ftrumento ,  prendafi  col  com- 
paflo  U  linea  A.  &  quefta  appjicata  alle 
linee  Geometriche  veggafi  a  che  numero  fi 
adatti  &  trouato  vg.  che  fi  aggHlfti  al  nu- 
mero  10.  dirai  la  proportione  delle  due  fi- 
gure  elfer  quella  che  ha  20.  1  o.  cioe  dop- 
pia,  &  quando  la  grandezza  di  quefta  linea 
non  fi  accommodafle  precifamente  ad  al- 
cuna  delle  diuiiione  dobbiamo  rinouare 
l  operatione  &  applicando  ad  alui  punti 
che  alU  20.  tcntare. 


$1  $i$fi-$i  Tfc-$\-$i$i$h:> 
OP  ERATIONE  X. 

Come  fi  poflk  confiitmre  vna  figura  fu- 
perficiak  fimilc  &  vguaie  a  molet 
altre  fimili  propoflcci. 

I  a  n  c  1  per  efempio  propofte 
le  figure  fimili ,  delle  quali  li  lati 
fc  homotoghi  liano  le  lince  A.  B-C- 
alle  quali  fe  ne  debbe  trouare  vna  fola  v- 
guale  ,  &  pure  ad  elfe  fimile  ,  prendi  col 
compaflo  la  longhezza  della  linea  C.  & 
quefta  aperto  lo  ftrumento  applicarai  a  quel 
numero  piu  ti  piace  della  linea  Geometri- 
cha  &  fia  vg.  applicata  a  quelli  punti  1  *. 
t  1.  dopoi  lafciato  lo  ftrumento  *in  tal  fito, 
prendi  fa  linea  B.  &  vedi  a  numero  delle 
medefime  iinee  fi  accommoda. 

:       ~  a 

~        '  B   

C  ' 

b 


fin  tanto  che  1'altra  Hnea  ancora  eflatta- 
mente  fi  accomodi  a  qualche  punto ,  ilche 
ttouato  fapremo  contequentemente  la  pro- 
portione  delle  due  figure  alfegnateci  pec 
eifer  lci  fempre  la  rocdedefima  che  quella 
de  1  numen  delli  2.  punti  alli  quali  le  dette 
linee  nella  medefima  apertura  dello  ftru- 
mento  fi  accommodano  ,  &  quando  doll'- 
vna ,  &  delle  due  piante  propofteci  folTe 
data  la  capacita  »  fi  trouera  ll  contenuto  delL' 
altra  nel  medefimo  modo  come  per  eflem- 
pio.  Eifendo  la  pianta  della  linea  B.  30. 
Campi ,  fi  cerca  quanto  iaria  la  pianta  A. 
accomrnodalalinea  B.  trauerfalmente  alli 
punti  50.  &:  vedi  poi  a  quel  numero  fi 
adatti  pur  trauerfalmente  la  linea  A.  &  tan- 
ti  Campi  dirai  conrinere  la  pianta  di  efla 
linea  Ak 


Chefia  per  etfempio  al  G.&  perche  l'al- 
trafi  era  aggiuftataali  z.coniungerai  quefti 
duos  numen  9.  &  12.  infiemi  &  terrai  me- 
moria  21.  pigha  dipoi  la  terza  linea  A.  SC 
fecondo  il  roedefimo  ordine  confidera  a 
qual  numerd  delle  medefime  linee  trauei> 
(almente  fi  adatti ,  &  trouato  vg.  addattarfi 
al  6.  aggmngerai  6.  al  lil.  che  faluafti 
&  hauerai  in  tutto  27.  piglia  adunque  la 
diftanza  trauerfale  tra  IM  punti  27.  &  haue- 
rai  la  linea  D.  fopra  la  quale  facendo  vna 
figura  fimile  alfaltre  propofte  fara  ancora 
digrandezza  alle  medefime  tre  infieme 
vguale  8i  col  medefimo  ojdine  ne  potrai 
ridurre  in  vna  folaquante  ne  veniflero  pro- 
pofte  purche  le  propofte  fiano  tutte  iimili 
fra  di  loro. 

OPERATIONE  XI. 

Propofie  dtte  figure  fimili  &  difvgudi  trouar 
U  terzafimile  &  vgwle  alla  dijfcren%a 
delle  dne  propafle. 


A.prefente  operatione  e  il  conuerfo 
della  gia  dichiarata  nel  precedente 
capitolo  ,  &  la  fua  operatione  farain  tal 

guifa 
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guifa  fianci  per  eflempio  propofti  duoicer- 
thi  difluguali,  Sc  del  maggiore  fia  diametro 
1'ahnea  A.A.&  del  minoce  B.B.volendo  tro- 
uare  il  femidiametro  dei  cerchio  vguale  alla 
differenza  deile  due  A.  B.  prende  con  vn 
compaflb  la  longhezza  deila  linea  maggiore 
A.  &  applicata  aprendo  lo  ftrumento  a  quel 
punto  piute  piacera  delle  linee  Geometri- 
che  &""fia  per  eflempio  applicata  al  numero 
io.  &  non  mouendo  lo  ftrumento  confi- 
dera  a  qual  punto  delle  medeftme  linee,  fi 
aggiufta  la  linea  B.  Sc  trouato  per  eflempio 
accommodarfi  al  numero  8.  fottrato  quefto 
di  20.  reftaraii.  Sc  prefa  diftanzatraTi 
punti  n.ia.hauerai  lalinea  C.ilcui  cerchio 
fara  vguale  alla  differenza  delle  due  A.  B. 
&  quello  que  fi  e  eflemplificato  ne  i  cerchi 
per  viade  i  loro  femidiametri  intendafi  efler 
1'iftefto  neH'altre  figure  fimili  operando 
con  vno  de  i  loro  lati  homologhi. 

OPER  ATIONE  XII. 

EBrattione  della  Radice  ^uadratacm 
1'ainto  delle  medefime  linee. 

!|/|p|Pji  R.  e(  differenti  modi  dell^operare 

ril       nC^'  eftiatti°»e  tiella  Radice  Q_a- 
d^j^^  irata  farannonelprefentecapitolo 
dicm  iratij  vno  per  li  numeri  mediocri,vno 
perli  grandi ,  8c  il  terzo  per  li  piccoli.  In- 
tendoperi  numeri  mediocti  quelliche  fono 
tanto  nel  meno  quanto  nel  piu  intorno  al 
5000.  maggiori,  quelli  che  fono  intorno  al 
jooo.minimi  quelli  che  fonointornoahoo. 
8c  Prima  faremo  principiodai  numeri  me- 
diocri.  Pec  eftrare  dunque,  &  trouar  la  ra- 
dice  quadrata  di  vn  numero  mezzano  pro- 
pofto ,  primadeuefi  aggiuftar  lo  ftrumento 
la  qual  cofa  fara  con  l'acommodare  trauer- 
falmente  al  16.  deile  linee  Geomctriche  lo 
fpatio  di  40.  punti  prefo  rettamente  dalle 
linee  Aritmetiche  di  poi  del  numero  pro- 
pofto  per  leua  via  le  due  vltime  figure ,  che 
denotano  le  vnita'&  le  decine,  &  quel  nu> 
meroche  refta  prendntrauerfalmente  dalle 
linee  Geometriche  &  mifuralo  rettamente 
fopra  Je  Aritmctiche  ,  &  quello  che  troui 
fara  la  radice  quadrata  del  numero  propofto 
come  per  eflempio  volendo  la  radice  di 
queftonumero  4630.  leuate  le  due  vltime 
figure  cioeil3o.  tefta  46.  per6  piglierai 
trauerfalmente  46.  dalle  linee  Geometriche 
&  lo  mifurerai  rettamente  fopra  le  Aritme- 

tiche  ,  8c  lo^rausxai  cx>ntenere  punti^S. 

che  e  la  proffima  radice  cercata, 

Ma  fono  in  quefta  regola  da  norarfi  due 
cofe  ,  la  prima  c  che  quando  le  due  vltime 
figureche  fi  Jeuano  paflaflero  50.  deui  al 
numero,  che  refta  aggiungerc  vno,  come  fe 
v.g.  voleffi  pigliare  la  radice  del  419  z.  per- 
che  il  9 1.  da  leuarfi  pafla  50.  in  luogo  del 
4i.che  reftaua  deue  prendere4z.  &  nel 
refto  feguire  la  regola  di  fopra. 

L'altracautela  che  fi  deue  olfernare  h  che 
quando  quello  che  refta  detratte  ledue.  vki- 
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fne  figure  paflafle  no,  in  tal  cafo  poiche 
la  diuiuone  deile  linee  Geometriche  non  fi 
eftende  oltre  al  120.  nella  diuflione  dello 
ftrumento  del  Galileo  \  fi  deue  del  numero 
che  refta  prendere  la  meta  6  vero  altia  par- 
te  ,  &  quefta  diftanza  prela  fi  deue  Geome- 
tricamente  raddopiare,  6  fecundo  il  numero 
della  dctta  parte  multiplicareJ8c  quello  vlti- 
mointeruallo  cosi  multiplicato  mifnrato  ret- 
tamento  fopra  le  linee  Aritmetiche  ti  dara 
la  radice  checerchi,  come  perelieropio  vo- 
gliamo  la  radice  di  8412.  aggiuftato  come 
e  detto  lo  ftrumento,  &c  detratte  ie  due  vlti- 
me  figure  84.  il  quale  numero  non  e  fopra 
le  linee  Geometriche ,  pero  piglierai  la  lua 
meta  cioe  42.prelo  dunque  lo  ipatiouauei- 
fale  tra  l'i  punti  42.  bilognara  che  Geome- 
tricamente  fia  raddoppiato  ilche  faia^  con 
aprir  piu  lo  ftrumento  fin  tanto  che  il  detto 
fpatio  fi  adatti  a  qualche  numero,  del  quale 
fopra  le  medefime  linee  vene  fia  vno  doppio 
come  v.g.lariaaddattandolo  al  2o.pigliando 
p6l'interuallotrai'i  punti  40.il  quale  mifa- 
rato  finalmentefoprale  linee  Aritmetiche, 
ti  moftrara  91.6  due  terzi  in  circa  proffima 
radice  del  numero84i2.  propcfto&fed 
fofle  biiognato  del  numero  dato  pigliare  la 
terza  parte  nel  tripUcarla  poi  Geometrica- 
mente  1'applicherai  trauerfalmente  ad  vn 
numero  delle  linee  Geometriche  del  quale 
vene  fia  vn'altro  triplo  come  faria  al  10. 
per  pigliare  il  30.  6  il  12.  per  pigliare 
il  }6. 

Lacommodita  del  noftro  ftrumento  di- 
uifo  in  1  ao.nella  diuifione  delle  iinee  Geo- 
metrice  porta  maggior  commodita  per 
eftrare  radice  quadratadi  numeri  moki  mag- 
giori  di  quelli  del  Gahleo  pofti  per  me- 
diocri. 

Quanto  al  modo  di  procedere  per  i  nu- 
meri  maggiori  non  fi  hauera  altra  differenza 
del  modo  precedente  Le  non  nelVaggiuftare 

10  ftrumento  fi  fara  pigliando  100.  rctra- 
inence  daile  linee  Aritmetiche  aggiuflan- 
dolo  poi  trauerfalmente  al  Yi  punti  10. 10. 
delle  Geometriche,  ii  che  fatto,  volendo  v. 
g.la  radice  quadratadi  3  2 1  40.tokele  figurc 
refta  3  2.  &  quanto  pigliarai  trauerfalroente 
dallelinee  Geomctricheche  mifucato  retta- 
mente  fopra  le  Aritmetiche  ti  moftreiaiy^ 
prolTima  radice  di  311 40.  auuertendo  che 
1'ifteife  cautele  notate   nelle  operatiom 
precedenti  li  deuono  per  Tappunto  ofler- 
uare  in  quefta,  cioe  que  quando  le  trc  figu- 
re,  che  fi  detraggono  paflimo  j  00.  fi  ha  da 
aggiongere  vnoa  quelloche  refta,ik  feqtiel 
cherefta  pafla  50,  nella  detta  dtuifjonc  J.el 
Galileo ,  6  vero  120.  nella  prefente  noftva 
diuifione ,  fe  ne  pigliera  vna  partecioela 
metao  il  terzo  perduplicando  6  triplicando 

11  modo  dichiarato  quello  che  hauerai  per 
la  detta  parte  prefo, 

Per  t'i  numeri  minori  aggiufterai  lo  ftru- 
mento  fecundoil  ptimo  modocioecon  but- 
tare  40.  a  16.  pigliando  poi  traueifalmente 
daile  lineeGeometriche  il  numeropropofio 
fenzaleuare  figtira alcona  perclie mifuran Jn 
rettamente  il  derto  fpatio  fopra  le  linee 
Geometriche  trouerai  la  radice  cercata  in 
niimero  intiero  ,  8c  in  frattione  ,  ma  nora 

ciie 


Operatione  X 1 1.  X  1 1  L&  XIV.  609 


4ie  le  decine  dellc  linee  Aritmetiche  ti  de- 
uouo  feruire  per  meta  ,  &  le  vnita  pcr  de- 
cine  di  vnita:  Come  pei  eflerupio  vogliamo 
|j  radice  di  30.  aggiufta lo  ftvumento  coine 
e  detto  buttando  40.  prefo  dalle  linec  Aric- 
metiche  rettamente  al  1  6.  delle  Geometri- 
chc  traucrfalmcnte ,  delle  quale  prelo  tra- 
ueifalmente  ladiftanza  delli  ponti  30.  mi- 
furandolo  rettamente  fopra  rAvitmetiche 
trotierai  ponti  5  j .  che  mi  portano  $.  intieri 
&  5.  decimi ,  cioc  5.  c  mezo  ,  quanta  e  la 
proffima  Radice  di  3  o.  Auuercendo ,  che  in 
quefta  regola  ancora  fi  deuono  olleruare 
V.iuuevtimenti  ,  &  cautioni  nelValtre  due 
regole  infcgnace. 

&  & *  *  #  <ft* 
«PERATIONE  XIII. 

Re?cla  j>cr  U  ordmanz.e  de gli  ejferciti 
dt  fronte,  e fianco  difugualt. 

Erde  ordinanze  di  fronte  vguali 
A  fia-nco  ,  ci  feruira  com'e  mani- 
^  fefto  Veftrarre  la  radice  quadvata 
dc^mimero  de  i  foldaci  propoftici  :  Ma 
quando  voleffimo  formare  vn  ordinanza  con 
vna  moltiiudine  ailegnaCa  de  foldati  della 
<iualc  ia  frontc,  &  il  fianco  non  folTero 
vguali,ma  fi  tcfpondellero  in  vnadata  pro- 
portione,  alVhora  per  rifoluere  il  quefito  ci 
bifogpain  altra  maniera  procedere  operan- 
donel  modoche  nel  feguente  elfempio  fi 
dichiara. 

Sendoci  dunque  ordinato  che  ritrouiamo 
1a  fronte,&  il  fianco  di  1435.  f°^aii  metli 
in  ordinanza  in  rnaniera  che  pec  ogni  cin- 
que,che  farannonellafvonte.nefianotrc  nel 
fianco.  AlVhora  perconfequire  1'intentocon 
1'aiuto  del  noftro  ftroroento  prima  confide- 
rando  i  numeri  della  propottionc  atTegna- 
taci  eller  5.  &  3.  aggiungendo  aciafcuno  di 
lovo  ,vn  ,  6  ,  fingeremo  che  importino  50. 
&  30.  &c  pertiouarla  fronte  prenderemo 
rettamente  con  vn  coropatTo  50.  dalle  linee 
Aritmetiche,Sc  quefto  interuallo  accommo- 
uaremo  trauerfalmente  alle  linee  Geometri- 
che  &  a  quel  numero  ,  che  fi  produce  dalla 
moltiplicatione  tradi  loro  de  i  numeri  della 
proportione  aflignata  ,  cioe  nel  prefente  ef- 
iempio  al  15.  &  lafciato  lo  ftrumento  in  tal 
ftato  fi  prendeva  trauerfalmente  pure  nelle 
medefime  linee  Geometriche  ladiftanzatra 
li  punti  fegnati  dalnumero  che  refta  detrac- 
ce  le  decine,  &  vnica  dalnumero  de  foldati 
propoOici,chenel  pvefenteetTempioe  43, &: 
mifurato  tale  interuallo  rettamente  fopva  le 
linee  Aritmetiche  ci  dara  la  fronte  di  tale 
ordinanza  che  fara  foldati  8  5  .&  col  mcdefi- 
mo  ordine  troueremo  il  fianco  pigliando  rct- 
tamente  30.  dalle  linee  Aritmetiche,&  but- 
tandolo  crauerfalmente  al  1 5.delle  Geome- 
criche  &  da  efte  immediacamente  pigiiando 
pur  trauerfalmente  1'interuallo  tra  ri  pnnti 
4  3 .4  3 .il  quale  mifurato  rectamente  foprale 
linee  Aritmetiche  ci  daii  5 1.  per  il  fianco 
6c  il  medefimo  ordine  fi  cerra  in  ognaltra 
Tom.  LK 


moltitudinede  foldaci,&  in  qualunque  altra 
proportione  alTegnaCaui,Auucrtendo  che.fi 
come  fi  dille  nella  vadice  quadrata  quando  le 
vnica  &  decine  chc  Ci  leuano  del  numero 
propofto  paiiafTero 5 o.fi deue  alle  centenaia, 
che  reftano  aggiungere  vno  di  piu,&c.  Ne 
vogliotacere  ,  come  trouata  che  fi  fara  la 
fronce  fecondo  la  regola  gia  dechiarata ,  ti 
potria  con  altra  regola  piu  lpedica,&  con  le 
fole  linee  Aticmeciche  trouar  ll  .fianco  in 
quefta  forma,  operando  gia  nelVetTempio 
addotofu  trouato  Sj.per  la  ftonce  &  furno 
1 .  numeri  della  proportione  j .  &c  3.  che  c 
quanto  fe  fi  diceile  jo.&  30,6  vero  100.Sc 
60.  &c.  Pero  quello  85.  prefo  retcamencc 
dalle  linee  Aricmeciche  accommodifi  tra- 
uerfalmence  al  100.  delle  medefime  &  pi- 
glifi  immediacamente  Vinceruallo  pur  craf- 
uerfale,Sc  piglifi  cra  li  punci  60.  &  60.  delle 
medefime  linee,il  quale  mifuraco  retca- 
mence  ci  moftrara  il  medefimo  numero  5  r„ 
che  nelValcra  maniera  di  operare  fa  ricro* 
uato,&  quefta  operatione  che  fotto  Veflem- 
pio  delle  ordinanze  hauiamo  dichiarato  in* 
tendafi  efler  laregoladi  vnode  i  Gapitoli 
del  A  lgebra  cioe  dc  i  cenfx  vguali  al  numcro 
onde  tutri  li  qucfiti  che  per  eflb  fi  rifoluono 
fi  fciogleranno  anco  operando  col  noftro 
ftramento  nella  mamera  gia  dichiarata, 

$1  $1  $?  $1  $i $1  •"¥* 

OPERATIONE  XIV. 

Inutntione  de/la  media  Proportionale 
fer  vm  delle  medefime  linee. 


j  O  «  l  aiuto  di  quefte  linee  &  loro 
:diuifione  potremq  tra  due  linee, 
'cj  veroduoi  numeri  dati  rrouare 
con  granfacilita  la  linea,o  il  numero  medio 
proportionalein  quefta  manicraifian.no  li 
duoi  numeri ,  o  vero  le  due  linee  mifurate 
propofteci  Vvno3<J.  &  Valtro  16.  &  col 
compalTo  lalonghezza  delVvna  v  .g.della  3  6. 
applicala  aprendo  lo  ftrumento  alli  punti 
3<J.dellelinec  Geometriche,&  non  mouen- 
do  lo  ftrumento  prendi  Vinceruallo  tra  li 
punti  16.16.  deile  medefime 


linee ,  il  quale  mifuraco  fopra  la  medefima 
fcala  crouerai  efler  punti  2  4.quanto  appun- 
to  c  il  numero  proportionale  tra  3  6.  &  16*. 
&  nota  che  per  mifurai  le  linee  propofte 
potremo  feruici  non  folo  della  fcala  notata 
Loproloftrumento  ,ma  di  qualunque  altra 
ancora  quando  quella  dello  ftrumento  foffe 
troppo  piccola  per  il  noftrobifogno. 

Notando  in  olcra  che  quando  le  linee  & 
i  numeri,che  le  nifuranotra  te  quali  voglia- 
motrouare  il  numero  proportionale  fotlero 
atTai  grande  ,  fi  che  patTalTero  il  50.  ch'e  il 
maggior  numero  nocato  fopra  le  noftre  li- 
nee  Geomecriche  ft  pocra  nondimeno  con- 
feguir  l  intento  operando  con  parti  di  pro- 
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pofti  nurnctis  &  con  alcri  minoti  di  efli,  ir,a 
ch_  habb.ano  la  medetima  proportione  che 
hannoi'i  pnroi  >  &  la  regola  lara  in  quefto 
rnodo.Vugliamo  v.g.pigliare  U  numerome- 
dio  proportionafe  fca  144.&  8 i.Ti  quali  ec- 
cedono  ambi  due  il  50.  piglifi  dalle  lin.ee 
Atitmetiche  1  44.retramente  per  applicaiio 
traoerfalmente  aile  linee  Geometriche.  Ma 
perche  in  e(fe  non  vi  e  numero  cosigrande 
pigliero  imaginariamete  vna  parte  d'efto  nu- 
raero  i44.conje  faria  v.g.il  terzocioc/48.  & 
rinteruallo  gia  prefoapplichero  trauerfal- 
mete  alli  punti  48.delle  hnee  Geometriche. 
Di  poi  immaginara  laterza  parte  di  8  i.che 
fui'altronumerodato  laquale  e  27.piglier6 
tai  numero  pur  trauerfalmente  dalle  mede- 
fime  linee  Geometriche,  &  quefto  mifurato 
rettamente  fopra  1'Aritmetiche  mi  dara  il 
rnedio  proportionale  ricercato  cioe  108. 

OPE  R  ATIONE  XV. 

Viuerft  modi  di  mifurar  con  la  viBay 
&  prima  deltAltezze  ferpendico- 

Un  alla  r^ktdeUe  qualt  fi pojfa  ac~ 
tofmt  &  difaflare. 

Vltima  circonferenzadiuifa  i'n 
200.  parti  e  vna  fcala  Per  mifurar 
Altezze  ,  diftante  ,  &  profondita 
col  mezzo  della  vifta,&  prima  cominciando 
deH'Altezze  ,  moftreremo  diuerfe  maniere 
di  mifurarlc  facendo  principio  dailaltezze 
perpendicolari ,  alla  radice  delle  quali  ci 
poffiamo  accoftare  ,  come  faria  fe  vpleffimo 
mifurare  1'altezza  della  Torre  A.B.venendo 
nel  punto  B.  ci  difcofteierao  verfo  C.  ca- 
minando  cento  paffi3  6  100.  altre  mifure,& 
fermati  ci  nel  luogo  C.  tra  guardaremo  con 
vna  cofta  dello  ftrumento  1'altezza  A.  come 
fi  vede  fecondo  la  cofta  C,  D.  A.  notando 
l'i  punti  tagliati  dal  filo  D.  I.  i  quali  fe  fa- 
ranno  nel  Centenaio  oppcfto  ali  occhio 
come  fi  vede  nell'e(Tempio  propofto  per 
1'arco  I.  quanto  faranno  detti  punti ,  tanti 
piffi,  (6  altre  mille  mifureche  hatiremo  mi- 
furate  in  tcrra )  diremo  contenere  1'altezza 
A  B. 


Ma  fe  il  filo  tagliera  1'altro  Centenaio  come 
fi  vede  nella  feguente  figura,  volendo  mifu- 
rare  1'altezza  G.H.fendo  1'ocehio  iri  I.  doue 
il  fiio  tagha  i  punti  M.  O/  ali'ora  prefo  il 


numero  di  detti  punti  diuideremo  per  eflo 
il  numero  10000.  &  rauuertimenco  fara  il 
numero  delle  mifme  che  nell'altczza  G,  H. 
h  comerranno  come  v.  g.  fe  il  fil0  haueile 
tagliato  il  punto  ^o.dimdedo  ioooo.per  50. 
hauremo2oo.  &  tante  farannole  mifure 
dell'altezza  G.H.  Et  perche  hauiamo  vc- 
dutto  che  alle  volte  fl  filo  fegherail  Cer- 
tenaiooppoftoalla  cofta  per  lalquale  fi  tra 
guarde  &  tal.  volta  anco  tagliera  il  Cente- 
naio  contiguo  a  detta  coftaJ&  quefto  potra 
attuenire  in  molte  delle  operatione  feguenti. 
Pero  per  regola  vniuerfale  s'auuertirakm- 
pre che  quando  il  filo  tagliera  il  primo  Cert- 
tenaio  contiguo  a  dette  cofte  il  deue  diuf- 
dere  10000.  per  il  numero  taglitad  dal  filo 
ieguendo  poi  nel refto deiloperatione la re- 
gola  che  fara  fcritta  perche  noi  ne  gli  et- 
lerapi  fequenti  fupporrerao  fempre  clul 
hlotagli  laltro  Centenaio. 


Ma  accio  che  tanto  piu  fi  fcorga  la  moh 
titudine  de  gli  vfi  di  quefto  noftro  ftrumen- 
to,  voglio ,  che  i  computi  piu  laboriofi ,  die 
nelle  regole  per  mifurar  con  la  vifta  ci  oc- 
correranno  fiano  feriza  fatica  afcuna  &  con 
fommabreuita  ritrouati  cnl  mezzo  della  Hga 
foprale  lihee  Aritmetiche,&  facendo  prin- 
cipiodalla  prefente  operationeperquelli  che 
nonfapeftero  partire  ioooc.  per  queirnu- 
mero  tagliato  dal  perpendicolo,  Dico  chefi 
pigli  rectamente  fempre  100.  dalle  linee 
Aritmetiche,&  che  trauerfalmente  sac- 
coromodi  al  numerodei  punti  tagliati  da 
eftb  perpendicolo,,  pigliando  poi  pur  trauer- 
falmente  fenza  mouer  lo  ftrumento  Ja  di- 
flanza  tra  i  punti  ico.  Ia  quale  mifurataret- 
tamente  ci  daii  Taltezza  cercata,  come  v.g. 
fe  il  filo  hauefte  tagliato  a  77.  pigliardo 
dalle  iinee  Aritmetiche  100.  rett.imente 
applicalo  traueifalmente  al  1'intemallo  tra  i 
punti  ico.  &  torna  a  mifurarlo  rettamente 
&  trouerai  contenere  ponti  1  jo.  &'  tante 
mifure  dirai  conteneifi  nelfaltezza,  che  mi- 
furar  volemo. 

In  altra  maniera  potremo  mifiirai  vna 
/imiraltezza  fenza  obligafci  a  mifurare  in 
terrale  ioo.mifurenel  modo^che fi  fara  ma- 
nifefio,  Come  fi  perellempio  voleffmoda] 
punto  C.  mifurar  Ialtezza  della  Torre  A  B. 
drizzandola  cofta  delloftrurr  eto  CD.E.aUa 
scmitaA.noteremolfputiragliatidafrjlcF.r. 

quali 
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«lualifiano  per  elfempio  80.  di  poi  fenza 
mouecci  di  luogo  abballando  lo  ftnimcnto 
lolamente  tra  guardaiemo  qualche  legno 
piu  balfo ,  clic  fu  polto'  nella  meddima 
Torre  ,  come  laria  il  punto  F.  norancio  il 
numerod'i  punti  tagliati  dal  filo  ,  ll  quale 
lia  v.  g.  5.  reggati  poi  quante  volte  quelto 
minor  numero  5.  fia  contenuto  neifaltro 
80.  che  c  1 6\volte ,  6c  1 6.  volte  diremo  la 
diftanza  F.  li.  eflfcre  contenuta  in  tuta  L'al- 
cezzaB.  A.  &  perche  il  punto  F  e  bailo  po- 
cremo  tal'  altezza  F.  B.  con  vn  afta,6  ahro 
facilmente  milurare  ,  &  col  venir  in  cogni- 
cjonc  dell'  altczza  B.  A.  auuj?rtendo,che  mi- 
furar  1'alcezze  noi  vicrouiamo,&  mifunamo 
folamente  L'altezze  iopra  l*  orizote  del  laoftro 

^rcchio  ,  tal  che  quando  detto  occhio  iara 
^Hni  alto  della  radicc  ,  6  bale  della  cofa  mi- 
uirata,bifogneia  'iggionget'  all'altezza  tro- 
uata  per  viadelloftrumcntoquel  tantodipiu 

'  che  i'occhio  loprauanza  decta  radice. 


F 

B 

Ec  volendo  noi  mifurace  vn'  alrezz.«  la  Cnl 
radice  non  G  vedelfe  come  faria  t  altezzadel 
monte  A.  B.  fendonel  C  traguardaremo  ta 
fomica.  A.  nocando  ipunti  I.  taghatidal  per 
pendicolo  D.  I.  i  quali  fiano  per  elfempio 
io.  dipoi  accomodoci  veifo  il  monte  100. 
paiTi  innanzi  venendo  nel  punto  E.  tra 
guardaremo  Uftetta  commita  notando  lpunti 
F.  iqualifiano  ti.ilche  fatto  deuonfi  mol- 
tiplicaretraloro  quefti  duoi  numeri  20.  & 
ai.fonno  440.  &  quefto  fi  diuida  pet  la 
differenzadelli  medefimi  numeri  cioe  per  i- 
ne  viene  120:&  canti  pafti  dnemo  efler  ako 
il  monte. 


lL  terzo  modo  di  mifurare  vna  fimile  alte- 
zj,fara  con  L'alzarci  8c  abaffarci  come  vo- 
lendo  milurar  1'altezza  A.  B.  coutinendo 
io  itromento  inqualche  iuogo  eleuato  da  ter- 
racomefaria  del  punto  F.  traguarderemo 
fecundo  la  cofta  E.  F.  sl  punto  A.  notando 
ipunti  G.  I.  tagliari  dal  hlo,  quali  fiand 
per  ellempio  6  j.  dipoi  fcendendo  al  Ballo, 
6c  venendo  perpendicolamente  (otto  il  purt- 
to  F.  come  fana  nel  punro  C.  traguardate- 
mo  la  medefima  ahezza  tecondo  la  cofta  D. 
C.  notando  i  punti  L,  O.  quali  faranno 
piu  de  gli  altri ,  come  v.  g.  70.  depoi  pren- 
dafi  la  differenza  tra  quefti  duoi  numeri  6 5. 
&  70.  che  c  fi  &  quante  volte  efla  e  conte- 
nuta  neL  maggior  de  deiti  numericioein 
7o.chedifarkcotenuta  14.  volte,tante  vol- 
te  diremo  TaLtezza  B.  A.  concenere  la  di- 
ftanza  C.  F.  la  quale  mifararemo  potendolo 
noi  fatecomrnodamente  &  cosi  verremo  in 
eognitione  di  tutca  1'alcezza  A.  B. 


Tom.  IV. 


ll  computo  fi  trouara,  fopralo  ftiomenco 
pigliando  il  minor  numero  de  iponii  taglia- 
ti  rectamente  fopra  le  linee  Arimeriche,  .& 
applicandolo  poi  trauerfalmence  afia  difte- 
renza  delli  duoi  nuracri  de  i  punti  pigliando 
in  .oltte  trauerfalroente  Faltro  numero  de 
ipunti  il  quale  mifurato  retamente  ci  da- 
ra  1'aLteza  cercata  come  fe  per  effempio 
ipunti  tagliaci  folfero  nati  41  &  58.  prefo 
42.  tettamente  buttifi  trauerfalmente  alla 
differenza  de  i  detti  huroeri  cioe  al  1  6.  ,  h 
non  lo  potendo  al  fue  doppio,  quadtuplo 
&c.  fia  al  quadruplo  ch'e  64.   &  preio  poi 
il*5  8. 6  il  fuo  quadruplo  cioe  2  3  2.  &  mifn- 
rato  rettamente  ci  dara  1 5  2.  a  vn  quarto, 
che  e  il  propofito. 

Po  lTumo  in  oltrecol  medefimo  ftromen- 
to  mifurare  vn  aLtezza  pofta  fopra  vn'aLtra, 
come  fe  volefiimo  mifuvare  1' Altezza  della 
torte  A.  B.  pofta  fopra  il  mote  B.  C-  prima 
fendo  nel  puto  D.  ttaguatdaremo  lo  fomita 
dellaTorreA.notando  i  pumi  tagliati  del  filo 
E.  I,  li  quali  fiano  v.  g.  18.  poi  Lafciando 
F  F  f    i  vnaltra 
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vnaltra  piantata  nel  punto  D.venghiamo 
*  auanti  in  tanto ,  che  rraguardando  la  bale 
della  Torre  cioc  il  punto  B.  il  perpendieolo 
G.  O.  tagli  il  medefimo  numero  1 8.  il  che 
fiaquando  laremovenuti  ai  punto  F.di  poi 
mlttflnli  paffi  tra  le  due  ftationeDF. 
quali  fiano  per  eftempio  i  ?o.&  queftonu- 
mero  fi  moltipiichi  per  i  8.  punti  ne  verta 
2340:  il  qual  numero  fi  diuida  per  100.  ne 
viene  2.  J.&  -f  &  tanti  pafli  fara  afta  ia  Tor- 
re  A.  B.  ' 


It  computo  lopra  lo  ftrumenro  fi  farii  col 
plgliare  rettamente  il  numero  de  i  palii  e 
quello  de  i  punti  applicandolo  poi  trauer- 
falmete  al  1  oo.prendedo  poi  1'altro  pur  tra- 
uerfalmenceJ&  mifuradolo  rettamente  come 
fev.g.  i  punci  fofteroftati  64.Sc  i  paffi  141?. 
prefo  64.  rettamente  Sc  applicatolo  trauer- 
falmente  al  1 00. &  prefo  poi  trauertalmenta 
1 46. Sc  mifuratolo  rettamente'dara  93.^  in 
circa  quanta  e  Faltezza  che  fi  cercaua. 

Qiianto  alle  profondita  duemodi  harie- 
remo  per  mifuraile,  &  il  primo  fara  pec  mi- 
furar  la  profondita  &  contenuta  tra  le  linee 
paralelle ,  come  faria  la  profondka  d'vn 
pozzo,  o  vero  Faltezza  di  vna  Torre  quan- 
do  noi  foffemofopra  di  ella  come  per  elTem- 
pio  fia  vn  pozzo  A.  B.  D.  contenuto  tra  le 
linee  paralelle  A.CD.B.  &  volcandoFAn- 
golo  dello  ftrumeuto  veifo  iJarcho  E.  fi  tra 
guardi  fecondo  la  cofta  E,  F.  in  maniera  che 
il  raggio  della  vifta  paffi,  per  l5i  punti  B.C. 
nocando  ii  numero  t^gliato  dal  filo,  il  quale 
fia  v.  g.  5.  8c  poi  fi  confideti  qnantevolte 
quefto  nomero  y.  entra  in  100.  &  tante 
volte  diremo  la  larghezza  B.A.  efterconte- 
nuta  nella  profondita  B.D< 


L3altro  modo  fara  per  mifurar  vna  pro- 
foridita  dclla  quale  non  G  cvedefte  la  radice, 
come  fe  foffimo  fopra  il  Monte  §.A.  &  vo- 
leffimo  mifurare  la  su  akezza  fopia  fl  ptano 
della  eompagna,  i.ri  tai  afo  alziamoci  fopra 
il  Monte  iaiendo  fopjra  qualche  cala,Torre3 
6  albero  corae  fi  v.ede  nclla  prefente  figura 
&  conftitueudo  focchio  nel  punto  F.  tra 
guajdaremo  qqalche  fegno  pofto  nellacam- 
pagna  come  li  vede  per  il  punto  C  notando 
i  punti  taghatidal  filo  F.G.che  fiano.v.g.31. 
di  poi  fcendendo  nel  puuto  D.  tra  guarditi 
il  medefimo  fegno  Ccon  la  cofta  D.E.  no- 
tando  parimente.i  punti  A- 1.  che  fiano  30.  ■ 
&  preia  la  diffeienza  di  quefte  duoi  numeri 
cioe  2.  veggafi  quante  volte  entva  nel  rai~ 
nor  delii  due  numeri ,  &  creduto  che  vieij^ 
tra  t  5.  votte  diremo  1'altezza  del  monre  e^f 
fete  1  (.volte  piu  deli'altezza  E.  D.  la  quale 
potendola  noi  mifurare  ci  fara  venivein  no- 
tida  di  quanto  cercauamo. 


Pallando  al  nitfdrar  le  di^anze  eome  fa- 
riavna  laighezzadvn  fiume  venendo  fo- 
pra  !a  ripa>  6  akro  luo^o  cminente  fi  come 
'neireflempid  fi  vede,  nel  quale  volendonoi 
mifurar  la  larghezza  C.B.venendo  nei  pun- 
to  A.  tra  guardaremo  con  la  cofla  A.  F- 
FeftremitaB-  notando  i  puntiD.  E.  tagliati 
dal  perpendicolo,quali  fianov  g.  j,&  qtian- 
te  volte  quefto  numero  entra  Hi  1 00  tante 
volte  diremo  1'akezzaA.  C-  entra^  nella 
larghezza  C-  B-mifurando  clunque  quanta 
fia  tale  altezza  A-C.  &  pigliandola  ro.volte 
haueremo  la  larghezza  cercata. 


Pofliamp  in  altro  modo  mifurare  vna 
fimile  diftanza  come  per  efTempio  fendo 
noi  rfel  punto  A-vogliamo  crouareladiftan- 
za  fino  al  punto  B-conftituifcafi  lo  ftrumen- 
to  in  piano  &  vna  delle  fue  cofte  fia  driz- 
zata  verfo  il  punto  B.  &  fecondo  la  drit- 
cura  cLHaltra  cofta  tra  guarditi  verfo  il 
punto  C-  mifurando  fopra  la  drictura  A. 
C.  ioo-  paffi  6  altre  mifure  &  butti-fi 
piantata  nel  punto  A.  vn  afta  &  vn  al- 
tra  fi  poiiga  nel  punto  C-  di  poi  venendo 
nel  puntoC  fi  drizzi  vna  cofta  deilo  ftru- 

rnento 


mento  verfo  A.  Sc  per  1'angoloC.  fi  tri. 
guardi  il  medefimo  fegno  B.  notando  lopra 
il  quadrante  q\ial  punto  venga  fegaco  dal 
caggib  delia  vifta,che  fia  il  puntoE.  & 
prelo  cal  numeio  diuidafi  pei  eflb  i  oooo. 
e  quello  che  ne  verra  fara  il  numero  de  i 
pafii  o  alcre  mifure  che  faianno  tra  il  punto 
A.  Sc  il  fegno  B. 


Operatione  V. 


Ma  quando  non  ci  fofle  per  meflb  di  po- 
ter  mouerci  le  ioo.  mifnre  fopra  vna  linea> 
che  facclfe  angolo  recto  col  primo  tra- 
guardo  ,  in  tal  cafo  proceieremo  altra- 
mente  come  v.  g.  elJendo  noi  nel  punto  A. 
Sc  volendo  pigliare  la  diftanza  A.  B.  ne 
potendo  caminace  pet  akra  ftrada  che  per 
la  A.  E.  la  quale  con  la  dtictura  A.  B.  fu 
angulo  acuto ,  per  confeguire  ad  ogni  modo 
il  noftro  incenco  aggiuftaremo  vna  cofta 
dello  ftrumenco  prima  alla  ftradacome  fi 
ved;.'  per  la  linea  A.  F.  Sc  fenza  mouer  lo 
ftrumento  tra  guardaremo  per  1'Angolo  A. 
il  punto  B.  nocando  i  punti  cagliati  dal  rag- 
gico  A.D.  quali  fiano  per  eliempio  60. do- 
poi  lafeiando  nel  punto  A.  vn  afta,nefa- 
remomettere  fopra  la  linea  A.  E.  vn  altra 
lontanaioo.  pafli  quale  fia  nel  punto  F. 
doue  conftituicemo  Tangolo  dello  ftrumento 
aggiuftando  la  cofta  E.  F.  atfafta  A.  &  per 
1'Angolo  F.  tra  guardaremo  il  medefimo 
fegno  B.notando  i  punti  G.  &c.  quali  fiano 
Vig.  48.  volendo  dunque  da  quefti  nu- 
meri  60,  Sc  48.  tvouare  la  lontanza  A.  B. 
multiplicail  primo  in  fe  fteflb  fa  3<Joo.ag- 
giungili  poi  1000.  fai  1 3600.  Sc  di  quello 
numeropiglia  la  radice  quadrata  fara  117. 
in  circa  Sc  quefta  moltiplica  per  100.  fa 
1 1700.&  finalmente  diuide  quefto  numero 
per  la  diffcrenza  delli  duoi  primi  numeri 
60.  Sc  48.  cioc  per  1 1.  n»  vetra  975.  8c 
tanti  paili  fenz'alcun  dubio  faia  la  diftanza 
A.B. 


Innouerai  la  calculatione  di  quefta  ope- 
ratione  fopra  lo  ftrumence  como  nel  forto 
pofto  eflempio  5.  etpone.Siano  v.gj  .punti 
tagliatida  i  dueraggi  l'vno74  &  i'akro  %G. 
Sc  per  trouare  decco  contp  agginfta  pvima 
lo  ftrumento  fi  che  linee  Aricmetiche  fiano 
tra  di  loro  ad  angoli  retci ,  il  che  favai  col 
prendere  1 00.  punti  rettamente  da  efle ,  Sc 
quefti  applicare  col  compaflo-ailc  medefime 
traiierfalmente,in  maniera  che  propofta  vna 
delleafte  nel  punto  So.  1'akra  cafchi  nel  60. 
Sc  quefta  regola  di  aggiuftare  le  dette  Unee 
a  fquadra  fi  tenga  a  memoria  fct  akri  bi- 
fogni ,  fado  quefto  prendi  la  diftanza  tra- 
uerfale  tra  il  punro  1 00.  8c  il  maggiore  de 
i  duoi  numeri  tagliati  da  i  raggi  che  qui  e 
74.  la  qual  diftanza  prefa  deui  aggiuftare 
trauerfalmente  alla  differenza  deiduoi  nu- 
meri  de  i  punti  tagliati  da  i  raggi ,  che  qui 
e  38.  Sc  fe  non  poteffi  per  la  piccolezza  di 
quefto  numero  ,  feruirti  del  fuo  doppio,  tri- 
plo  ,  6  quadvuplo,  Sc  qui  per  eflempio  ap- 
plicata  al  fuo  triplo ,  che  c  1 1 1 4.  Sc  imme- 
diaramente  pigljala  diftanza  pur  ttauerGile 
tra  li  punti  100.  la  qnale  mifurata  retta- 
mente  ,  Sc  prefa.  vna  >  due  ,  tre  Sc  quatro 
volte  fj  dara  la  diftanza  cercata;  mifurale 
dunquenel  prefente  eflempio ,  Sc  trouerai 
la  1 09.  fi  che  triplicata  Ct  dara  3  2.7.  quanta 
proffimamente  ,  Sc  la  diftanza  che  mifuras: 
voleuamo. 


Seguitta  ,  che  veggiamo  il  modo  di  mi- 
furare  1'intemallo  tra  dueluoghi  da  noi  lon- 
F  F  f  3  tani 
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tani,  &  prima  diremo  del  modo  quando  da 
qualche  fito  poteffimo  veder  li  ambidue  per 
la  lnedefima  linea  retta  come  molha  ll  pre- 
fente,eifempio  nelquale  volendo  nbi  mifti- 
r.ue  iJinteruallo  tta  i  punti  B.  A.  ftando  nel 
punto  C.  di  doue  appanfcano  pei  la  mede- 
funa  linta  ^.B. A.primaaggiuftar.a  vn  Afta 
dello  ftrumento  a  tale  drittura  fi  traguar- 
dara  per  faltra  verfoD.  di  doueapparifcano 
piantaremo  vn  afta  lontana  dal  punto  C.  i  oo 
mifure  ,  hauendone  vna  fimile  piancata  nel 
puntoC.  &  venendo  al  luogo  D.  aggiufta- 
remo  vna  coftadello  ftrumento  alla  drutura 
D.  C.  traguardando  per  1'angolo  D.li  duoi 
luoghi  B.  A.&  notamlo  iumeri  tagliati  da 
raggi  che  fiano  per  eifcmpio-i^.  &  10.  per 
i  quaii  duoi  numeri-irdeue  diuidere  i  eeoc. 
&  la  differenza  deiie  due  auuenimenti  fara 
ladiftanza  B.  A. 


Operatione  XV. 


Ma  fe  volendo  noi  mifurar  Ia  diftanza  tr* 
iduoi  luoghi  CD.nan  poteffimo  venire  in 
fito  tale  ,  che  fvno  &  Paltro  ci  appariife  per 
la  medefima  drittura  ,  in  quefto  cafo  pro 
cederemo  come  appreflb  fi  dira.  Si'a  dun- 
que  che  ftando  noi  nel  luogo  A.  vogliamo 
inueftigarela  lontananzatra  iduoi  luoghi  C. 
D^prima  aggiuftata  vna  cofta  dello  ftrom- 
meto  al  punto.  C  come  fi  vede  per  linea  A- 

E.  G.traguardiii  per  1'angolo  V aitro  punto. 
D.notando  iponri  E  F.tagliati  dal  raggio  A„ 

F.  D.che  fianov.g.2o.fenza  roouer  lo  ftrom- 
mento.  Si  traguardi  per  1'altra  cofta  verfo  ii 
punto  B.Iafciando  in  A  vn  afta  &  altra  facen- 
done  porre  fopra  Ia  drittera  verremo  in  B. 
dicoftandoci  daiTaltra  tfta  tanto  che  rico- 
ftituita  vnacoftadello  ftrumento  fopra  la 
linea  B.A.  1'altra  cofta  ferifca  il  punto  D. 
come  apparifce  per  la  linea  B.D.&  daU*  an- 
golo  B.traguarderemo  il  punto  C-notando  il 
numero  tagliatodal  raggio  B.G.che  fia  v,g. 
15.  finalmente  fi  mifureranno  ipaffi  tra  le 
due  ftatione  A.  B.  quali  fiano  per  eflempio 
i6o.6c  venendo  all'operatione  Aritraetica 


prima  fi  multiplichera  il  numero  de  i  paffi- 
tra  le  due  iiationi  cioe  i6o.  per  loo.  fai 
i  <>ooo.jlche  fideue  diuidere  per  i  duo  i  nu- 
meri  de  i  punti  feparatamente  cioe  per 
20.&  per  ij.  tfc  ne  verrano  id^o  m.meri 
8oo.  &  1067.de  quahfenedeuc  pigluiela 
differenza  che  e  16 7.  &  qndta  ii  deue 
mokiplicare  in  fe  fteifa  fa  7 1  z8j.&  queito 
numero  fi  deue  aggiugeve  al  quadraco  del 
numero  de  ipaffi  cioc  dr  160.  ch'c  25600. 
&  in  tuto  fara  96889.  del  qual  numero  L 
deue  prendere  la  radice  quadrata  ,  che  e 
3 1  i.ac  tanti  paffi  diremo  etfere  tra  l'i  duoi 
luoghi  C.D- 

Come  poifi  pofta  ritrouare  ilcompaifo 
fopra  lo  ftromentofaremo  col  fottopouo 
elicmpio  manifefto  fiano  v.g-liduoi  numeri 
taghauda  i  raggi  60.&  34.6C  il  numero  de 
i  paffi  1 1 6,tk  venendo  alf  opeiatione  pren- 
di  fempre  ioo.dalie  hnee  Anmethice  reua- 
mente  &  applicato  trauerfalmente  al  mag- 
gior  numero  de  i  duoi  tagliati  da  iraggi  che- 
qui  c         iubito  prendi  pnr  uauerialmen- 
te  il  numero  de  pafii  che  qui  e  1 1 6.&  que- 
fto  interuallo  accomoderai  trauerialrnente 
ail'aki-o  numero  de  i  taggijche  qui  e.  J4.& 
ie  116  puoi  aphcalo  al  fuo  Uoppiojtnplo^qua- 
diuplo,oquelle  che  piu  tr  tornera  c6;nodo 
per  horaal  Uio  quadrgplocioe  al  i?6.iiche 
fatto  prendi  trauerfalmente  il  numerochee 
la  diftcreza  tra  li  duoi  numen  de  i  raggi  che 
qui  e  16.  6  pure  pigfadfuo  doppio  triplo, 
o  quadrupio  fecoudo  che  poco  fa  fi  ftce  l' 
applic^  tione ;  onde  in  quefto  Cafo  dcui 
pigliareil  iuoquadiuplo  cioe  104.Sc  quefta 
diftanza  mifurerai  rettamente  ,  faluando  in 
memoria  il    numero  che  eila  conrerra, 
chc   nel  prefente    eflempio    fara  148. 
aggiufta  final  mentele  linee  Arimeriche  a 
fquadra  al  modo  di  fopra  dichiarato  ,  il  che 
fatto,  piglia  trauerfalmente  1'interuallo  tra 
il  numero  che  faluafti  in  memoria  &  il  nu- 
mero  de  i  pafli  cioe  tra  il  148.  da  vna  parte 
&  il  1  i<S.dali'  altra  &  quefto  mifura  retta- 
mente  &  trouerai  188.  quanti ,  appunto  e 
a  diftanza  cercata  E  D.C, 
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Et  finalmente  quando  non  poreffimo  mo- 
uerci  nella  maniera  recerca  la  pallata  ope- 
rationei  potremo  pure  non  dimeno  trouare 
la  lontananza  ttaduoi  luoghr  da  noi  diftanti 
in  altra  maniera  ,  &  il  modo  lara  tale  ten- 
donor  pereflempio  nel  pnnto  C.  Sc  volen- 
do  mrouar  la  drltanzatraiduoi  luoghi  A-  B. 
priiru  lecundo  alcuno  dei  modi  dichiarati  di 
lopra  miluriamo  feparatamete  le  diftazetra 
lipunti  C  &  LA.&  1'altratra  lrftelfo  C.  & 
ll  punto  B.  tk  fia  per  eflempio  la  prima  paffi 
850.&  1'altra  5  30. &  venendo  nel  fegno  C. 
aggiuftando  vna  cofta  dello  ftumento  al 
punto  A.come  h  uede  per  la  linea  C.  D-  A. 
traguardifr  per  1'angolo  C.  1'altro  termine 
B.  notando  il  numero  de  ipuntr  D.E.tagliati 


dal  raggio  che  frano  v.g.  1 5.  moltiplica  por 
quefto  numero  in  fefteffo  fa  225  .&  aquefto 
aggiugni  i  0000.  fa  102  2  5.  del  quale  pren- 
dr  laradice  quadratache  e  101.  multiplica 
poi  la  minor  diftanza  cioe  550.  per  100. 
fa  5  300.  il  quale  frdiuida  per  la  radice  pur 
hora  trouata  ,  ne  viene  515.  &  quefto 
moltiplica  per  maggior  diftanza,  cioc  per 
850.  fa  446250.  il  qualnumero  deuefinal- 
mente  duplicato  fa  89  1 500..  dopoideuonfi 
moltiplicare  fcparatamente  le  due  diltanze 
ciafcuna  in  fe  ftella  fanno  2  2500.  &  queftr 
numeri    fr  deuono  congrungere  inflemi 
fanno  r  00  3400.  delquale  numero  fi  cauera 
quel  duplicatodi  fopra cioe,89 ifoo.refta- 
ra  1 10900.  la  cui  radice  che  c  347.  fara 
la  diftanza  defiderata  tra  gli  duoi  luoghi 
A-  B. 

Con  notabile  diminutione  di_  fatica  po- 
tremo  fare  il  compnto  prefente  lopra  le  li- 
nee  Aritmeriche  ,  &  il  modo  fr  fara  con  vn 


effempto  manifefto.-Pongafi  chela  maggior 
diftanza  fia  ftaca  paffi  230.  &  la  mmore 
1 04.  &  il  numero  dei  punti  taglitai  dal  rag- 
gio  58.  mette  le  linee  Arirmeiiche  a  fqua- 
dra  &  pofta  vn,afta  del  compailo  nel  punto 
100.  flarga  1'altra  intrauerlo  lino  al  numero 
dei  puntr  tagliati  dal  raggio  che  qui  058. 
&  conlidera  quanto  e  queftc  fpatio  mifurato 
rettamente  &  lo  trouerai  ellei  precifamente 
i  i  S.  J.l  che  falua  in  mente:  piglia  poi  retta- 
mente  ildetto  nurnero  58  che  fu  de  i  punti 
tagliati  dalregio,&  aprr  loftromento  fmche 
quefta  diftanza  fi  aggiufti  in  trauerlo  na  il 
punto  del  100.  Sc  quello  del  1 1 6.  che  falua- 
fti  inmente  ,  &  non  mouendo  piu  lo  ftro- 
mento  prendi  col  compallo  la  diftanza  cra* 
uerfalmente  tra  li  duoi  numeri  de  i  paffi 
cioe  2JO.&:  104.&  queftamifura  rettamente 
ti  darain  fine  punti  1  ^o.quantae  veramente 
ia  dillanza  A.  B. 

OPERATIONE  XVL 

Dtlla  BujjfoU* 

^SSSI  A  feconda  circonferenZadiuifa  ih 
|P  patti  c  ia  BurTola  da  leuar 

'oM&^^^  piante  ,  mifurar  drftanze  ,  &  far 
igfesasfiffl  mjne  per  via  della  calamita  guardi 
giufto.  prima  volendo  leuar  la  pianta  di 
qualfuoglia  luogo  mediante  il  noftro  ftiu^ 
mento  ft  addattara  la  gamba  ftabile  A.  B« 
in  maniera  che  la  Calamitta  guardi  giufto 
a  Tramontana  &  con  la  gamba  A,  C.  fi  tra- 
traguardara  dall'  A.  al  C.  £>C  tuti  lr  termini 
della  parte  orientale,  &  fr  notara  tuti  il  ter- 
mini  per  teimini ,  &  il  grado  ,  &  il  grado 
che  taglia  lagarpba  A.  C.  nel  circolo  da 
Tramontana  verfo  Leuante  ,  &  da  Leuante 
a  Oftto  &  hauendo  traguardato  tutti  l'i  ter- 
mini  Orientali  per  non  hauer  il  circulo  in- 
tiero  ,  fr  traguardara  la  parte  Occidentale 
dal  C.alf  A.  &  fi  notera  nel  circulo  Tigradi 
tagliati  dalla  medefrma  gamba  C.  A.nel  me- 
defrmo  circolo  Sc  eontando  l'i  gradi  da 
Oftro  a  Ponente  Sc  da  Ponente  a  Tramon- 
tana  haueremo  turto  il  circolo  intiero  :  8c 
perche  alle  volto  fr  arTronta  eiler  in  vn'  luo- 
godalquate  fr  vuol  leuar  la  piantad'alcun 
monte  6  valle,  hauemo  pofto  nella  gamba 
A.  C.la  BulTola.retta  ,  laquale  feruira  per 
pigliar  l'i  monti ,  &  valli  fecondo  che  oc- 
covrera  ,  perche  H  traguardi  della  BulTola 
retta  rifpondono  giufto  alla  Hnea  A.  C.  fi 
che  non  potendo  pigliar  la  veduta  del  monte 
6  valle  con  litraguardi  poftr  nelia  gamba  A. 
C.  la  prgliaremo  con  la  Bulfola  retta  che 
ci  dara  il  medefrmo  grado  che  cr  dariano  l't 
traguardi  dell'  A.   C.   hauendo  pigtiati 
tuttili  termrnicome  di  fopra  traguarderemo 
dair  A  al  C.J  luogo  a  noi  piu  commodo 
Per  far  lafeconda  pofitura,  &  notaremo  il 
grado  chehauratagliato  ,  8c  poneremo  vn 
termine  per  queUV  linea  doue  ci  verra 
piir  commodo  co<-.HIdo  l'i  paffi  ,  b  Canne 
che  faranno  daila  prima  pofitura  &  detti 

termini 
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termini  che  ci  feruieranno  per  fcala  pec 
mifurar  tutta  la  pianta  ,  &  cio  fatto  tranf- 
portaremto  lo  ftrumento  al  termine  notato, 
&  Taggiuftaremo  come  prima ,  cioe  che  la 
calamita  tiri  giufta  a  Tramontana  ,  &  poi 
operarerao  come  fe  fofle  alla  prima  pofitu- 
ra.  Auuertendo  che  befogna  fempre  guar- 
dare  dalla  feconda  pofitura  il  primo  termi- 
ne  ,  che  fi  guardo  dalla  prima  pofitura  &c 
poi  il  i.  &  il  3.  &  di  mano  in  mano  tutti 
gli  altri  ,  &c  cio  fatto  fi  mettera  in  carta  la 
pianta  nc)  infrafcritto  modo. 

Prima  fi  poncra  il  centro  dello  ftrumento 
fenza  catta  &  defcrittione ,  fecondo  che  fi 
Iiauera  fatca  laprima  pofitura  cioe  in  riua,  o 
in  mezzo  del  luogo  ,  che  fi  hauera  leuata  la 
prima  &c  fi  accommodara  la  gamba  ftabile, 
che  la  calamita  tiri  a  Tramontana,  &  poi  li 
accommodara  la  gamba  mobile  a  cutti  Ji 
gradi  della  veduta  tirando  vna  lineaocculta 
con  la  medefima  gamba  della  patte  orien- 


tale,&  aH'occidentale  fi  aggiuftera  fotto  la 
gamba  mobile  vna  riga  ;  che  ci  dara  il  con> 
phmento  &c  hauendo  tirato  tuttelelinee 
checomedi  fopra.  fi  tirera  vna  linea  che 
pafll  per  il  grando  che  haueramo  notato 
dalla  prima  alla  feconda  pofituraquale  fi  di- 
uidera  in  tante  parti  quante  faranno  le  parti 
che  haueremo  mifurate  dalla  prima  alla 
feconda  pofitura  &  poi  fi  ponera  il  centro 
dello  ftrumento  giufto  in  capo  di  detta  linea 
&c  fi  aggiuftera  La  gamba  ftabile ,  che  la  ca- 
lamita  tiri  giufto  a  Tramontana  &  fi  operara 
con  la  gamba  mobile  ,  come  fe  foile  alla 
prima  pofitura  ,  &  doue  la  prima  linca  della 
feconda  pofitura  tagliarala  primalinea  della 
prima  poficura,fara  il  primo  teimine  veduto 
&  la  fecondo ,  &  di  mano  in  mano  li  altri  i 
poi  fi  tirara  la  linea  da  vna  interrogatione 
allaJltra,  &cosl  haueremo  tuttoil  circuito 
data  Ja  pianta,  come  nella  figuraqui  foto  fi 
vede. 


OPERATIO 
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Ccwf  pefamo  prendtre  in  dijfegm , 
mifurare  vna  Citta  fiori  diquelU, 
alU  (ju*le  non  ci  pojftamo  approfii 
viare  per  }oo.  ptrttche  &  piu. 

I  a  la  propofta  Citta  A.B.  C.  D.E.  F. 
;  della    quale    voglian\o    pigliar  la 


piaflta  6c  mifurare  tutte  le  fue  parte; 
Primieramente  fituaremo  lo  ftrumento, 
che  la  calamita  guardi  a  Tramontana 
pofta  nella  gamba  fenfibile,  &  conia  gam- 
ba  mobile  traguardaremo  tutti  gli  An- 
goli  &  termini  che  potremo  vedere  notan- 
do  tutti  li  gradi  che  detta  gamba  mobile 
tagliera  nel  cerchio  come  fe  fofle  nella  di- 
moftratiene  t9.  &  cio  fatto  fi  traguardara 
vn  luogo  piu  commodo  per  la  feconda  po- 
fitura  &c  fi  operara  come  di  fopra  ,  &  fe- 
condo  che  dimoftrala  figurapofta  qui  fotto 
&c  con  facilta  hauremo  1'intentu  noftro. 


'***********& 

OPER  ATIONE  XVIIL 

Come  pBjfumo  formar  in  Capagna  qual 
fi  voglia  figura  retti  linea. 

A  prima  circonferenza  doue  a 
capo  e  fcritto  Angoli  feme  per 
defcriuere  in  campagna  le  For- 
tezze  &  altre  figure  rettilinee. 
Come  v.g.volendo  formar  vna  figura  trian- 
golare  fi  aprira  lo  ftrumento  fino  al  numero 


x.  traguardando  per  Ie  pinule  di  ambidue  le 
gambedoiluoghidifcoftidal  noftro  occhio 
fantoquanto  fi  vuol  fare  luoghi  1  ktidel 
triangolo  &iui  fi  ponera  duoi  terrnmi  Sc 
vnaltro  giufto  fotto  il  centro  della  nocella 
dello  ftrumentoche  indubitatamente  hau- 
remo  1'angolo  del  triangolo  equilatio  &  per 
il  quadrato  fi  aprira  lo  ftrumento  firjo  al  nu- 
mero  4.  &  per  il  Pantagono  fino  al  numero  . 
5.  che  operando  come  de  fopra  le  dette 
apertureci  daranno  indubitatame nte  l  An- 
golo  delle  figure  cercate  fccosi  fi  operara 
in tutte  1'altre  figure  fin al  numero  1 7-  che 
haueremo  Tintento  noftro. 


TotiUV. 
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OPERATiONE  XIX.        OPERATIONE  XX. 

Dechiarationedellapartedi  fitto  dtlb 
Jlmme»to>e Prtma  come  fipra  vna 
data  linea  pojjiome  de/crittere  fgttre 
dt  quanti  latitft  Angolia  verranno 
ordinati. 


E  linee  diuife  in  parte  inu- 

guale  nelle  gambe  della 
partedi  fottodello  ftrumen- 
co  fono  le  linee  Polligrafi- 
,  che,  lVfo  loro  principale  e 
di  defcrwere  lopra  vna  linea  propofta  figu- 
re  d.  quantr  laci  &  Angoli  vguali  ci  verran- 
no  ordjnauo  &  queft0  facilmente  conW 
remo  piRliando  con  vn  corapaflb  la  lon- 
ghezzo  della  Iinea  propofta  ,  laquale  fi  ad- 
dattara  alh  punti  ^gnati  fopra  ambidm  ^ 

gambe  ,  nella  qoale  vorremo  formar  la  fi. 
gura  ,  come  per  eirempio  volendo  fareVna 
figua  di  fenelari  prenderemo  lalonghezza 
della  l.nea  pi-opofta  &  Paddatteremo  alli 
Punti  fegnati.  7.  e  7.  fopra  ambj  doj  lg 
'  be  di  pm  fenza  mouer  lo  ftrumento  pigli^ 
remo  1  «nteruallo  tra  li  punti  fegnatiJ.!  6. 
•il  quale  fara  il  femidiametto  del  cerch.o  cl.e 
comprende  1'eptagono  da  defcriuerfi,  fi  che 
Poftavnaftadetcompairo  hor  fopra  vna 
eftremKadellalineadata  ,  &  hor  fepra  li 
alm  termini ^della  detta  linea  farem0  vn 
poco  di  mterfegatione  fopra  di  eita  &  quiui 
ratto  centro,defcriueremo  con  Piftefla  aper- 
nuavncerchioocculto  il  quaie  pafTando 
P*  1«  teimini  della  data  linea  Ja  riceuera  fetre 
yolete  a  pUnto  nalla  fua  circbnfcrenzaonde 
1  eptigono  ne  venga  defcritto. 


Comeconle  medejime  linee  foffimo 
diuidere  la  circonferenz.*  di  vn 
cerchio  fm  in  i  Cparti. 

Ssendoci     propofto  vn 
^rchio  da  diuidere  in  piu  parti ,  Ci 
Mgliaracon  vn  compaflo  il  femi- 
djamecio  del  cerchio  dato ,  &  applicandolo 
al  numero  1  in  C.  poi  fenza  muouerelo 
ftrumento  Si  pigliara  immediamente  1'inter- 
ual  o  tra  li  punti  nelli  quali  fi  ha  dadiuide- 
reil  cerchio  che  queltapertura  di  compafTo 
iaragiultolapartedella  circonferenza  del 
cerchio  dato  nella  quale  fi  he  da  dimdere. 

**-********.fl^ 

OPERATIONE  XXI. 

Cemef  affetti  di  giorno  }  pezzjdar- 
tigLmia  fer  tirarh  la  nette. 

WiS^  ^  S  E  N  D  °  c  1  ^rlegnato  vna 
U  mm  foltezza  lacl»ale  fi  ha  da  battcre 


__JR  con  io.o  i  z.  peZzi  danigliariaja 
notte  ftando  in  vn  luogo  fcommodo  net 
qualenonfipuole  aggiuftare  altrochevn 
pezzo  _olo  per  volta  fi  aggiufteranno  tutti 
"  ?ezzi  jl  gi°mo  in  quefta  maniera  ,cioe, 
primo  fi  accommodera  doi  taUoloni  groffi 
nel  Iuopo  doue  fi  ha  da  piantare  1'artiglia- 
riaperfare  labatteria,  &  poi  fi  faracon- 
durreh  pezzi  a  vno  a  vno,  8c  fi  aggiufte. 
ranno  in  maniera  che  conlamira  fiuedail 

iuogo 
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iuogo  doue  di  notte  liuuol  batcere  .  poi  fi 
pigliara  lo  ftrumento  ,  mettendo  la  gamba 
Itabile  nellabocca  del  pezzo  olleruando  fo- 
pra  che  grado  calchi  il  piombo  nella  parce 
dilotco  del  cerchio  ,  nella  circonferenza  la 
qualc  c^diuerfa  in  1  1.  punti,  &  ogni  punto 
in  1  i.minuci,  che  c  la  fquadra  de  Bombar- 
dieri  >  &  fi  noti  da  canto ,  di  poi  h"  metca  la 
Boflolecta  della  calamita  nella  banda  mo- 
bile  acooftando  la  gambaftabile  al  fianco 
del  pezzo  &  fi  manda  canto  innanzi  &  in- 
dietro  la  gamba  mobili  che  le  calamita  tiri  a 
Tramentana  ,  Sc  fi  vede  che  grado  caglia 
decta  gambamobile  nel  cerchio,  &  fi  iegna 
nclli  cauoloni  fino  doue  arriua  la  rocad:l 


pezzo  ,  poi  fate  portare  tutti  falcri  pezzt, 
fi  aggiuftano  come  dt  fopra  ,  &  vokndo 
tirar hotte  fi  fara  portar  li  pezzi,  &  pofti 
cfee  iaranno  fu  ^  tauoloni  giufto  al  tegno 
fi  mectera  la  gamba  ftabile  neUa  bocca  dcl 
pezzo,poifi  alzera  tantoil  pezzo  che  il  hlo 
liel  piombino  cafchi  ful  grado  notato  poi  u 
mettera  la  BolToletta  nella  gamba  mobile, 
&  f,  mettera  la  detta  gamba  al  grado  ie- 
gnaco  nel  cerchio  &  fi  mandara  tanto  ll 
pezzo  in  qua  &  in  la  ,  che  la  calamita  tiri 
k  Tiamoutana  che  allora  il  pezzo  lara 
eiufto  alla  medefima  pofitura  ch  era  il 
jjiorno  quandofi  aggiufto ,  &  Come  nelU 
figuia  qui  fotto  fi  vede. 


OPERATIONE  XXll. 

DdU  fijtiadr*  dt  Bmbxrdieri. 

Ell  a  partedi  fotto  dellatiga  Geo- 
metrica  nel  cerchio  c  la  fquadra  de 
Bombavdieri  dmifa  fecondo  ilfoli- 
toinpunti  1 1<  &  ogni  punto  in  iz.  mi- 
nuti  fufo  ordinatio  dellJ  quale  e  che  fi  met- 
ta  la  gamba  ftabile  nel  vacuo  del  pezzo  ha- 
uendo  primo  fofpefo  il  fito  col  perpendicolo 
dal  centco  dello  ftrumento  ,  il  quale  filo  ci 
monftrata    fegandd    decca  circonferenza 
quanta  eieuatione  habbia  il  pezzo  ,  cioe  fe 
il  punto  6  1.  6  }.  c  il  medefimo  fi  olVerua- 
ra  volendo  tirar  di  punto  fico,  dipoi  fi  mec- 
tera  la  bulVolecca  alla  gamba  mobile,acco- 
irandoia  gamba  ftabUe  al  fianco  del  pezzo 
&  mandandoinazi  &  arerrola  gamba  rao- 
bile  hno  cfoe  la  calaraita  tira  giufto  a  Tra- 
montana  not.mdo  il  gr ado  che  detta  gamba 
mobile  taglia'  nel  cerchio  ,  che  con  quefte 
due  olleruatione   haueremo  1'oleuatione 
fcpra  lotizonte,  c  la  declinatione  della  linea 
merUiana,  &  quefta  operatione  ci  feruira 
7om<  1 V. 


peraggiuftarilpezzo  digiorno  pci :  ;«ratlo 
diinotCe:auuettendoil  pratico  BombaKiecc 
di  rimeccerele  rofe  del  pezzo  la  notce  nel 
medefimo  luogoche  fi raeflero il  gwrno  che 
hauera  1'incenco  faoi  come  nella  figura  cjui 
fotto  fi  vede. 


OPERATIONE  xxiii. 

Fcr  trouar  in  vn  tratto  quante  libre  de 
Palla  forti  qualijmglw  fe^o 
di  Arttgltaria. 

E  tre  circonferenze  fegnate  foCto 
la  fquadra  de  Bombardieri  doue  a 
fcritto  piecra,  ferro  ,  h  piombo,e 
lafagma  della  paua  deli'  arcegha- 
ria  ,lufo  del  quale  fi  roua  mettendo  le  due 
punte  dello  ftramento  nella  Bocca  del  pez- 
zo  ,  come  fi  vede  nella  figura  qui  foaono- 
tanio  nella  circonferenza  il  numero  che  ta- 
slia  U  gamba  .  che  haueremo  il  pefo  giufto 
della  palla,  come  nella  figura  chiramente  h- 
pubcomprendere^^  OPERA 


6  2  o       Operatione  XXIV, 


OPERATIONE  XXIV, 

C omefi  pojfa  ftglim  Falttzz*  del  Sele, 
&Ml!e(?elle,&fa>e  muLtt  nltre 
iferAtione  Altronomiche. 


da«w'  T)<3attifi  talraente  lo  ftromento, 

^|  che  il  perpendicolo  cafchi  fopra 
_  5  la  circonferenza  del  quadrante 
legnato  in  90.  gradi  b  traguardando  pcr  le 


pinule  pofte  nelk  gamba  flabile  ,  fi  vedra 
1'altezza di  qual  fi  voglia  ftella _  _  median- 
te  quellafeleuatione  del  polo  ;  _  volendo 
Taltezza  del  fole  l'i  fara  paflare  i  raggi  fuoi 
per  l'e  due  pinule.come  di  fopra  che  fi  filo  ci 
dara  l'altezza  nelli  gradi  del  detco  quadrate: 
E  chi  vorraanco  trouare  la  diftanza  tra  vna 
ftelJa  ,  &  1'altra  lo  potra  fare ,  voltando 
le  due  gambe  dello  ftrumento  che  da  U 
centro  fe  vede  per  li  pinuli  di  ambe  due  le 
gambe,  le  due  ftelle.notando  il  grado  che  e 
tra  vna  gamba ,  a  l'altra  nella  circonfernza 
diuifain  180.  parti,  cheheuera  1'intento 
fuo  come  qui  fotto  fi  vedc. 
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DELLA  NATVRA 

DE  PRINCIPII 

ET  REGOLE  MVSICALI. 

Olbndo  cognofcere,  &  in-  tuoni  &  vn  iemituono  replicando  due  volte 

tendere  bene  la  Natura  (k  or-  il  medefimo ,  de  gradi  e  ftato  pofto  nome 

dine  della  mano  Muficalc,  bi-  vt,re,  mi,  fa,fol,  l,a,  fa,  il  che  e  ftato  a  p la- 

fogna  la  prima  cofa  metterli  cito  ,  e  letondo  \%  volonia  di  quel  primo 

innanti  detta  mano  formata  ,  che  pofe  loro  tal  nome. 

come  fta  facendofela  al  quanto  familiare,  Ev  da  faper  che  tnono  e  1'altezza  6  falita 

&c  confiderandoui  dentro  quel  piu  che  ii  maggiore,  che  e  da  vn  grado  airaltro  proU 

pu6  da  fe  ftelTo  alcune  ofleruationi  come  fnr.o,  c  dico  maggior  per  che  vene  lono  di 

verbi  gratia,  chella  procede  di  y.m  7.lkere  quelli  che  ialgono  toiamente  vn  femituono 

tornand  o  iempre  da  capo  alle  medefime  ,  e  come  fi  e  detto, 

che  ella  va  faiendo  con  le  note  di  mano  in  II  tuono  (i  diuide  per  vltima  diuifione  in 

mano  ;  &  (imilcofe  faciliffime  cosi  ancora.  noue  particole  che  fi  dimahdano  come'  & 

Sapercantarein  fino  a  vt,re,  mi,fa,fol,  U,  quefta  diflintibne  che  e  fra  fvna  &i  1'altra 

fa ,  &-difcernere  cosi  groifamente  il  tuono  coma  e  la  minor  di  voce  che  polla  difcernec 

dal  femituono,  per  che  a  voler  lapere  la  ra-  1'orchie  noftro.  Diuidefi  il  tuono  in  me- 

gione  delle  cofe,  c  necelTario  che  proceda  diate  in  duoi  femituoni  1'vno  maggior  & 

vna  certa  notitia  di  eiTe  grolTamente  ,  &  fe-  l'altro  minor,  11  maggior  e  compofto  di  c;n- 

condo  la  praticha ,  &  per  che  a  voler  co-  quecome,  c  il  minor  di  quattro. 

£nofcer  bene  la  natura  del  tutto  bifogha  Ii  femituono  maggiore  c  qiicllo  ehe  na- 

primacoguofcer  ia  natura  delle  parti  che  lo  turalmente  fi  canta  nella  noftra  muiica  ,  8c 

compono.  Cominciaremo  dal  dir  delle  voci  ii  dice  naturale  per  che  fi  forma  anche  da 

&  della  natura  di  elle,  che  feruono  a  com-  qtielli  che  cantono  arfa  jfanza  alcuna  ra- 

porre  que(t;>  tal  mano  nella  mufica  la  quale  gione;  ma  il  femituono  miuor  e  piu  difhcile 

noi  reputiamo  &  h  a  noi  naturale  ,  per  la  &  non  li  proferilce  fenz'arte&  elfercitatio- 

qual  notitia  lalciando  in  dietro  il  diffirrir  la  ne,&  quefto  ferue  a  quella  fpecie  di  mufica 

mufic;i,&  altre  cole  troppo  remote,dico  che  che  ii  chiama  C;  maticha,li  modo  che  ogni 

bifogna  in  ptima  fapex  che  naturalmente  volta  che  noi  iiominereroo   il  fermtuo- 

noi  non  pofliamo  variar  piu  che  in  7.  modi  no  ,  fenza  dirc  altro  s'intendera  fempre  del 

le  confonanze  ,  dico  in  generale  delle  comor-  femituono  maggiore. 

danti&  difcordanti  &  quette  fono  vnifono  Inblcre  c  danotar  ehe  gli  fpacij  che  fonO 

2.  3.4.  $.6.&7.  allequnli  fi  procede  di  fra  vn  grado  &  Taltro  proffimo  di  vt  ,rc} 

mano  in  mano con  la  variatione  d'vn  tuono,  mi  >fa  ,fol,  ia,  fa  ,  fono  tutti  di  vno  tuono 

b  dJvn  femituono  maggiore  6c  chi  volelfe  eccetto  chc  mhfa,  3c  la,fa,  che  lono  iemi- 

proceder  piuokra  cornerebbe  con  1'ottaua  tuoni,   Et  notache  quefta  fcalala  puoi  cosr 

da  capo  nella  natura  deU'vnifono,  talmente  cominciar  dal  re ,  &  Adfo»  Sc  da  ogni  alcro 

che  quefto  e  vn'ordine  circular  che  ritorna  grado  cosi  comc  dal  vt ,  ieguendo  pero  li 

dionogradi  inotto  gradi :  nella  medefima  iette  gradi  continuaci  con  il  mededmo  or- 

natura.  Diremo  adunque  che  quefta  fia vna  dine ,  tornando  poi  alfottauo  nei  medefimo. 

fcala  che  falga  fette  gradi  in  chiocciola  6  Saluando  le  medefnne  proportione  ;  t&l  che 

lumaca  talmente  difpofta  ,  che  feguitando  no  vi  fia  altra  diftaenza  che  dal  coroinciar, 

poi  lottauo  fcalino  torni  a  punto  perpendi-  &  fir  il  fondamento,G  nello  vt,o. in  vn'a!tro 

cularfoprail  primo,  &  il  nonofoprail  fe-  grado  corae  facendo  fondamento  del  fay 

condo,  &  cosi  di  mano  in  mano,  ma  li  fette  diremo  fa,fl,  la,fa,  vt,  re,  »f»  &  il  fa  che 

fcalini  primi  occuperanno  tutto  ilcircuito  fegue  tornara  pur  perpendicolar  al  primo 

della lumaca ,  che  non  ne  reftera  niente  va-  fa-,  6V  fara  la  fua  ottaua  che  non  e  altro  che 

cuo  &  non  di  manco  nelfuno  di  etlo  rifpon-  1'vnifuono  imperfetco. 

dera  fopraalfaltro  ma  ciafcuno  hauradiucr-  Maperche  fi  cornjnci  piu  dalf  vt  cioe 

fo  &  diftinto  fito  fecondo  il  circuito  della  da  i  dua  tuoni  8c  il  femicuono  che  altrimen- 

lumaca.  te  ,  non  credo  ci  iia  altra  ragione  che  la  vo- 

Hora  bifogna  confiderar  con  qual  ordi-  lota  di  quel  primo  che  dette  regole  copofe, 

ne  &  refpetto  delfvno  grado  con  1'alcro  fal-  fe gia  non  fi  diceffi  che  eiTendo  piu  naturale 

gonoquefti  gradi  pero  fenza  cercar  altri-  il  ^.iono  che  ilfemituono  gli  volfe  pigliat 

menti  la  ra-gione  di  quefto  fupponendo  che  queUordine  fecondo  il  quale  i  tuoni  venii- 

fia  per  la  natura  della  mufica  ftelTa  .rifpetto  fino  propofti  come  piu  naturali  al  femicuo- 

all'orchie  noftro.  Dico  che  falgono  con  duoi  no,  il  piu  cr*e  folTe  poffibilc,  che  e  fecondo 

GGg    3  Tordine 
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l'ordine  detto  ,  cioe  proccdendo  con  duoi 
tuoni  in  prima  ,  &  poi  il  iemkuono. 

Iucefe  tutte  que(tecofe3e  facil  cola  veder 
le  diftanze  che  ii  mouino  da  vn  gradoall' 
alcro  coparandocialcuno  di  eili  co  aalcuno. 

htii  vede  che  il  minor  fpacio  tara  vna 
feconda  ,  3c  il  maggior  fara  vna  tectima, 
pec  che  la  mano  no  contiene  fpatio  alcuno, 
&  tutte  quefte  diltanze  le  chiamaiemo  con- 
fonanze  con  vocabulo  largo,  &  commune 
alle  concordanti  &c  alle  difcordanti ,  delle 
quali  appartiene  a  coniiderar  poi,che  fi  faia 
incefabtne  Ia  pofmone  della  roano,  &  la 
ragione  di  eila  policione. 

Ma  inanti  che  vengh>amo  a  render  la 
caufa  della  poficione  di  decta  mano,  moftre- 
remo  prima  come  e  pofta  ,  di  poi  moftiere- 
nio  le  ofteruauoni  &  regole  che  fi  cauano 
da  etfa. 

Vltimatamente  fi  moftrera  con  qual  or- 
dine,&:  ragione  fia  ftata  cosi  ordinata  la 
detta  mano. 

Qui  douerebbe  ejfere  la  forma  ddla  mano, 
defcntta  con  linfrafcritte  regole  dal 
r/ojlro  Cards.no. 

Le  Regole  che  fi  cauano  da  quella  ma- 
no ,  fono  in  prima  della  difterenza  dalfalto 
al  baifo  donde  fi  cauano  tre  diflintioni,  cioe 
Graue,Acuto,&  Sopra  Acuto,  il  che  n5  vol 
dire  alcro  h  non  baH"o,mezzauo  &  alto,  per 
che  il  baflb  e  contenuto  dalla  prima  fcala 
delli  fette  gradi  di  vt ,  re,  mi,fa,fil,  la,fa, 
i  quefto  li  chiama  Graue.  L'Acuto  e  conte- 
nuto  dalla  feconda  fcala  laquale  ia  comincia 
con  vt.   Salendo  vna  voGe  fopra  a  i'vltime 
fa  che  cosi  Teguitando  U  fahre  con  vn  altro 
grado  fi  torna  alla  ottaua  del  primq  vt  3  che 
come  fi  e  detto  non  d'altro  che  vnifuono 
perdircosi  imperfecco,  Sc  da  quefto  vt, 
piii  alco  vna  ottaua  del  primo  fi  forma  la 
feconda  fcala,  la  quale  l\chiama  Acuta  cioe 
altarifpetto  alla  prima,la  qualejprima-fi  dice 
graue ,  cioe  batla  ,  ma  per  che  quefta  fe- 
conda  rifpetto  alla  terza  che  fegue  anco 
con  d  medefimo  ordine  fi  pub  dire  balfa 
perb  ii   pub  chiamare  con  vocabulo  piu 
chiato,  mezzana  ,  raa  appreffo  alli  mulici  fi 
chiama  Acuta  >  &  quefto  norae  perefterc 
accettato  cosi  in  praticha  ragionevolmente 
fe  gli  attribuira  da  qua  inanti  come  anco  per 
lamedefima  ragioae  la  fcala  balfa  chiame- 
remo  graue.  Sopra  la  mezzana.b  Acuta  ne 
fegue  vn'altra  con  il  medefimo  ordine  a 
punto-,  falendo  di  grado      grado  vn*ottaua 
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piu  aita  rilpetto  a  cu-cun  grado ,  refpetti- 
uamete  della  icala  mczzanacioc  della  Acu- 
ta,&  quella  vltima  ii  pocrtbbe  dir  aka. 
Mk  pei  che  co  l  li  vladi  cmamarlaia  di- 
remo  lopia  Aeuta.  Comincia  adunque  la 
lcala  giaae  nel  vt ,  di  Ganimafr,  c  finifce 
nel  fa ,  di/,  fa  vt ,  primo  il  quale  ti  dira/, 
fa  w,graue_  La  leconda  icala  Acuta  comin- 
cia  in  ^-fiU  re,  vt ,  primo  il  quale  li  dira  g, 
fol,  re,  vt  >  Acuco  ,  &  finifce  inf,  fa  vt ,  te- 
condo  che  ef  fa  vt,  Acuco.  La  terza  com- 
mincia  in  g,fil,  re,  vt ,  iecondo  che  c  il  fo- 
pra  Acuto  ,  (k  hnilce  in  c  la  ,  c  quetlo  e 
quanto  alla  diftintsone  di  Graue,  Acuto,  & 
fopia  Acuto ,  &  quantp  alle  ditlintioni  che 
nafcono  della  poficione  della  mauo  fecondo 
1'akezza. 

Habbiamo  vn'altra  diftintione  nella  ma- 
no,cioe  del  ^quadro  di  natuia  &  del  b  mol- 
le,  la  qual  nafce  dalla  largezzadi  elfa  mana 
come  li  moftrera. 

Il  b  quadro  comincia  da  \'vt  di  Gammattf, 
&  va  in  fmo  al  fa,d\f,  fa  vt,  graue.  La 
natura  comineia  da  \'vt,  di  c,  fa  vt,  c  va  Ui 
dno  fa  ,  d\  b ,  fa_/» ,  mi  Acuto.  11  b  ,  molle 
commcia  nelJ  vt  di/,  fa  vt ,  graue ,  e  va  in 
fino  al  la,  di  e  la  mi  Acuto,  &  cosi  il  ^qua- 
dro ,  &  la  na.ura  hanno  tutte  le  tette  note, 
vi,  re-,  mi,fa  ,fil,la  ,fa,  &c  '\\b  molle  non 
pafla  il  la ,  &c  cosi  non  ha  fe  non  fei  note 
doue  la  natura  ,  &  ll  b  quadro  ,  ne  hanno 
letce  ,  arriuando  al  f  a  di  la  fa  ,  del  cjual  h 
manca  il  b  molle ,  &  cosi  rordine  del  b 
molJe,ricomincia  falendo  mf,  fa  w,Acato, 
Sc  lalcia  m  mezzo  vn  grado  che  e  e  la  mi 
doue  iecondola  regolaordinarianon  h  fara 
mai  \\faA\lafad\  b  molle.ma  gh  altri  duoi 
ordini  di  b  quadro,  &  di  natura  ricomin- 
ciano  falendo  immediate  ,  &  cosi  il  b  qua- 
dro  ricomincia  immediate  ,  partendofi  dal 
fa  di  f,  fa  vt,  graue  ,  nel  vt,  &\g,  fol,  re,vt, 
Acuto.  Et  1'ordine  di  natura  ncomincia  in 
mediate  nel  ttf  ,  dir,  fol,fa,vt,  il  quale era 
terminato  nel  fa  di  b ,fa  b  tni,  che  gli  e  fotco 
a  canto.  Et  cosi  apparifce  qual  fia  ia  diftin- 
tione  della  mano  per  Talcezza ,  &  quale  per 
la  largezza ,  6c  che  Taltezza  ne  da  la  diftin- 
tione  di  Grane!,  Acuto,  &  fopra-Acuto,  & 
che  la  largezza  ne  da  la  diftintione  di  b 
quadro  natura  &  b  molle ,  8c  cosi  c  mani- 
fefto ,  doue  cominci ,  &  termmi  ciafcuna 
di  quefte  diftintione ,  il  che  per  che  pm 
manifeftamente  apparifca  fe  ne  mecce  la  le- 
guente  figura,  con  le  note  &  fegni  a  luoghi 
fuoi  per  dimoftrare  con  1'elTempio  fenfato 
quanto  fi  e  detto  di  fopra. 


Regole  Muficali. 
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Seguchoradi  raonftrar  con  qual  ragione. 
&  ordjne  fiano  pofte  tutte  quefte  cofe,& 
poi  ucapitulando  diciamo  »  che  tucta  la 
noftra  mufica  comilte  in  quefte  fecte  noti,6 
gradi  che  habbiamo  detto  ,  di  vt ,  re  ,  mi3 
fa  3fol3la  tfa  ,  &  talmentc  che  non  fi  puo 
fareconfonanzaalcunna  concordante,ne  di- 
fcordance  ne  falfa  che  non  fi  troui  completa 
in  qucfta  lcala ,  nelia  quale  e  tutta  la  mufica 
perfetta  ,  eifendo  come  fi  e  detco  tucte  le 
confonanze  che  fi  trouano  in  nacura  in- 
incluie  in  queftafcalade  fette  gradi  &  che 
poi  pafsado  quelli  (i  ritorna  nella  medefima 
nacura  dellVnifuono  come  fi  c  detto  con 
1'octaua  che  feeue. 

Onde  c  manifefto  che  e  impoffibile  far 
muhca  alcuna  veramente  piu  atrc,anzi 
quello  che  comporta  a  tre  fenza  perder  con- 
fonanza  ,  fi  dira  ottimo  contra  puntifta  6 
vcro  olferuator  delleconfonanze  che  e  parte 
principaliffima  nella  mulica,comc  piu  dilet- 
teuole  alle  orechie. 

Ma  il  proceder  falendo  con  vna  fcala  fo- 
pral'alcra,c  trouatono  per  far  la  mufica  piu. 
perfettta :  ma  per  faria  piu  adorna  per  che 
ii  vede  che  l'ottaue  ,  fe  bone  fonno  fpetie 
dellVnifono  ,  danno  gramhilima  gratia  nel 
conferto  altro  che  chi  confrderata  bene  da 
quella  ottaua  del  conferto  ne  nafce  altre  pro- 
portioni  dell'altre  voci  in  verfo  di  effa  ot- 
taua  diu'.'rli  da  quelli  che  hanno  co  la  voce 
principale  di  quel.la  ottaua,  iichefe  bene 
non  induce  nuouafpetie  diconfonanti  ,  ol- 
tra  quello  che  ii  trouano  nello  fette  voci  &c 
fcala  detta  ,  non  dimeno  augumentano  le 
fpatie  dell'confonnanzi  in  quella  medeiima 
armoniao  battnta,coa\c  v.  g.  fealla  quinta 
di  vt  yfol ,  fi  aggiongie  1'ottaua  di  quello3vt 
come  aggiungendo  alla  quinta  di  Gamaut 
&  di  d,  fol ,  re  ,  Tottaua  di  G.fol3re3v, 
ne  feguira  non  folamente  quella  gratia  che 
daii  quella  ottaua  tifpetto  allffc  fua  princi- 


pale  ,  ma  ancora  vnaquarta  rifpetto,  al ,  fit, 
gia  datto,laquale  fa  vn  ripieno  multo  dilet- 
teuole ,  &c  per6  fe  bene  le  fcaie  fuperiori 
non  augmentano  fpetio  di  confonanze  ris 
pecto  a  quello  che  ficontiugono  fi  vna  fole 
fcala  non  dimeno  ,  okre  la  gratia  delle 
ottaue  &c  quintadecime  ,  augumentano  le- 
fpecie  delle  confonantie  tifpecto  a  vna  mede 
fimaarmonia,  6  battutab  querta  e  ftata  la 
caufa  della  moltiplicatione  di  quefte  lcale 
1'unafopra  1'alcra  perpoteranche  con  la  va- 
rieca  dello  alzar  5c  abalfar  le  voci  dar  dtletto 
d'onde  anche  Ci  puo  vedere  chiararnente 
che  gli  ftrumenti  che  hanno  i  loro  regiftn, 
a  tenor ,  &  ottaua  non  mancano  di  qualehe 
imperfetione  foimadofi  da  eiTj  nella  Mufica 
con  quelle  ottaue  altrc  fpetie  dicon  fonanze 
oltia  quello  che  fi  ricetcano. 

^idunque  da  faper  che  tutta  la  manocon- 
fifte  in  tre  fcale  pofte  Tvna  fopra  raltra,delle 
quali  leprime  due-  confiftono  di  focto  gradi 
come  fi  e  detto,  c  l'altra  c  di  fei  folamen*e 
per  che  non  arriua-al/rf,  mi>  tetmina  nel  la 
che  Ela. 

Talmente  che  tutto  il  fondamento  della 
mano  confifte  in  quefte  tre  principali  fca- 
le  ,  pofieTvna  fopra  l'altra  cioe  vt  ,  re, 
mi  3  fa  ,  fol ,  la  ,  fa  ,  vt ,  re  ,  tni  >  fa  ,  jol3 
la  ,fa  ,  &  vt  ,re  ,mi  ,fa  ,  fol ,  la  3fa  ,  le 
quali  tutreappartingonoal^.  quadro  ,  &  fi 
diftinguono  come  fi  c  detcoin  graueacuca, 
fk  (opra  acuta  ,  ma  per  quello  che  la  terza 
fcala  non  airiua  alfa,  fettima  voce ,  fi  dita 
poi  al  bafto  in  fino  a  qui  (1  e  dito  per  mon- 
ftrar  le  fcale  in  su  le  c|uali  c  fondata  tutta  la 
manoche  fono  le  dette  Sc  la  caufa  della 
moltiplicatione  di  dette  fcale  ,  feguiremo 
hora  di  monftrar  come  fi  faccia  la  moltipli- 
catiqne  delle  fcale  di  natura  8c  del  b,  molle. 

Ma  per  dar  bene  ad'intendere  quefto  bi- 
fogna  r;piglia,quel!oche  noi  habbiamo  toc- 
co  di  fopra  quanto  atmodo  come  afcendano 
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quefti  gradi  a  vno,a  vno:dico  adunqueche 
eiTi  ^fcendono  come  fi  e  detto  per  duoituo- 
ni ,  &  vn  femituono  replicati  due  volte,  che 
hnno^vtseimiyfa^folja,  fii*  donde  ne  fegue 
necelTariamente,che  il  lupenore  habbia  ap- 
punto  la  medefima  relatione  alle  note  infe- 
riori,86  fuperiori  che  ha  ilfa  inferiore.  tal- 
mente  che  formandodue  lcale  1'vna  fopra 
Taltra ,  viene  anche  formata  vna  terza  fcala 
laterale,/^  quale  non  c  differente  in  altro  da 
ciafcuna  di  quelle  principale  che  ne  i  nomi 
de  gradi,e  delle  note,il  qual  nome  per  elfer 
a  placito  non  varia  la  fubfb.ntia  della  cofa. 
Facendo  adunque  il  fa  fuperiore  della.  fcala 
principale  piu  b.ifia  ,  fa  inferiore  fi  comin- 
ciara  a  cantare  falendo  vna quarta  piu  baffa, 
che  fara  dalfii  dellafcala  inferiore,dal  quale 
dico  falendo  in  fino  al  mi  primo  della  fecon- 
da  fcala  haurete  formato  viTaltra  fcala  late- 
rale,che  non  fara  differente  punto  dall'altre. 
Sc  no  nei  nomi  dalle  voci^  de  gradi,per  che 
doue  fi  haurebbe  a  dire  vt,C\  dice/k,&  do- 
uere  fi  dice  foi,&c  doue  mi3  fi  dice  la,&c  doue 
fol,  fi  dice  res  &c  doue  la,  fi  dice  mit  &c  fola- 
mente  il/<«,  rilerua  il  nome  debito ,  &c  tutti 
i  tuohi  e  femituoni  verranno  a  luoghi  loro, 
&  pero  qucfta  fcala  laterale  fi  chiamo  di  na- 
tura,per  che  per  natura  fua  vien  formata  dal 
fofmarc  le  due  fcale  l'vna  fopra  deli'altra, 
ne  in  quefto  beneplacito  opera  altro  che 
accommodare  i  nomi  fecondo  i  nomi  delle 
fcaie  come  fi  e  detto,  il  che  fi  e  fatto  per 
due.ragioni,  1'vna  per  potere  fcendere  &c 
Gtlirc  cantando  dalla  fcala  fuperiore  alla  in- 
feriore,  &c  per  il  contrario  con  piu  facilita 
&  gratia,  per  che  goffa  cofa  farebbe  &  dif- 
ficile  cantando  falire  dicendo/4  tfol,  la,fa> 
vt,  re ,  &c  da  quefta  nafdono  le  mutattoni  di 
quarta,&  di  quinta.Coroe  fi  dichiarera,mc- 
glio  ne  luoghi  loro  ,  c  cosi  ancora  e  mani- 
fefto  che  realmentela  fcala  di  natura  non  e 
piuico  differente,  &  non  aggiungne,ne  leua 
niente  alla  fcala  di  b  quadro,fi  nori  il  [xxofa 
fuperiore  che  viene  doue  il  mi  del  b  quadro 
Acuco  ,  &c  nel  refto  ella  non  e  fe  non  vna 
olleruanza  che  fi  caua  dalle  dette  fcale  com- 
parando  &collegando  la  inferiore  con  la  lu- 
perjorei  L'alcra  comodita  che  fi  caua  dal 
formarequefta  lcala,con  lefue  note  proprie, 
c  che  dal  fa  fuperiore  di  quefta  fcala  di  na- 
tura ,  ne  cauiamo  la  fcala  del  b  molle,  collo- 
cando  per6  due  fcale  di  natura.  f  vna  fopra 
l'altra4  Et  fi  deduceda  quefte  due.  la  fcala 
del  b  moile  appunto  nel  modo  che  fi  caua 
quella  di  natura,  da  quelle  del  b  quadro.  Il 
che  per  efterfi  dichiarato  a  baftanza  di  fo- 
pra  ,  fi  lafciera  per  di  dichiararlo  altrimente 
come  cofa  fuperflua. 

Hora  per  che  quella  fi  nomini  del  b  qua- 
dro,&  quefta  del  £molle  ecofaaffai  incerta, 
&z  non  manco  inutile  ,  peto  6  fi  lafciera  ft 
dirne  quel  che  ci  fi  e*confiderato,  6  fi  rifer- 
bera  in  altro  tempo. 

Segnitando  adunque  Diciamo  che  non 
fi  pu6  dire  che  la  fcaia  del  b  molle  fia  la  me- 
defima  con  quella  di  b  quadro  ,  come  hab- 
biamo  detto  di  queha  di  natura ,  anzi  varia 


grandemente  il  fito  del  femituoni  ,& non 
lolo ,  e  nomi  femplici  de  gradi,  6  voci,  anzi 
acca  decheinalcune  pofte,  no  poflianio  mai 
conuenite,come  e  in  tutti  e  mi  del  b  quadro, 
doue  mai  per  b  molle  fi  potra  dire  fi  non/t, 
&c  qusfto  viene  per  che  quefta  fcala  del  b 
molle,  non  ha  fecce  fcalini  come  Talcredue. 
Ma  cermina  ncl  iefto  che  e  il  la}  &  nonar- 
riua  altrimente  al  J^fuperiore,  il  qual  ca- 
derebbe  nel  mi  del  b  quadro,come  fi  e  detta, 
&c  corae  fi  pocra  confiderar  meglio  in  fuTef- 
femplo  che  dara  ad  intendere  cosi  con  paro- 
le  3  &  per6  fe  pur  mai  in  tal  pofta  fi  dira/rf, 
humihandola  voce  con  vl  b  molle  farafuora 
della  regola  della  mano,  Sc  fara  vna  mufica 
finta,  tk  lecundo>Vna  certa  licentia ,  ma  per 
che  la  fcala  del  b  molle,  non 'habbia  \\fa  fu- 
periore,  uon  e  per  akro,fe  non  per  chequel 
tal  fa  parena  che  chiamallc  vn  wfetto  di  ie, 
&  cosi  che  fi  riccrcafii  di  formareda  quello 
vnaltra  fcala  laterale,dallaquale  anche  arri- 
uando  ancheella  all'vltimo/w  fettima  voce, 
ragioneuolmente  fe  ne  doueua  formare  vn' 
altra  cosi  li  larebbe  andato  in  ipfinito ;  ma 
douendoli  terminare  quefto  numero  delle 
fcale  in  qualche  luogo,.parue  conueniente 
di  terminadi  nel  terzoordirie  che  c  quello 
del  b  molle ,  &c  quefto  fu  fatto  non  gli 
dando  il  fa  fuperiore  ,  Sc  cosr  gli  fti  tolta 
1'occafione  di    volere    piii  moltiphca- 
tioni  di  fcale  laceiale  ,  Jaqual  moltiplica- 
tione  era  anco  tanto  piu  fuperflua  quanto 
e  cefa  manifefta.  Che  ne ancho la  fcaladel 
b  molle  aggitjrgiie  riout  a ,  6  varieta  alcuna 
alla  mufica ,  anzi  tutto  il  medefimo  che  ft 
puo  far  per  h  quadro,  fi  puo  far  b  molle,  &c 
cosi  per  tl  contrario,&  fe  bene  li  faqualche 
varieca.  Per  conto  delle  mutacioni  che  pro- 
cedonO  variamente  ;  a  quefto  fi  poteua  ,  c 
puo  molto  ben  luplire  con  la  ioftentacione, 
6c  humiliationedelle  voci  tenza  entrare  per 
cio  in  noue  lcale  ,  ma  tutto  quel  che  fene 
caua ,  c  hauere  con  piu  comodita  &  con 
qualche  regola  quefta  variacione  delia  hu- 
mihatione  ,  &  ioftentatione  delie  voci  dal 
fa,  al  mi ,  Sc  dal  mi ,  a\fa  ,  alla  qual  varieta 
c  ftata  fufficientiffima  quefta  terzafcala  del 
b  molle  ;  &c  cosi  il  moltiplicare  tn  piu  fcale 
laterale,  farebbe  ftato  al  tutto  inutile.  Hora 
peruenire  a  terminare  con  ogni  chiarezza 
delle  ordine  &C  ragiono  dejla  mano  dicore- 
petendo  che  il  fondamento  fuo  fono  Ie  trc 
fcale  del  b  quadro ,  cioe  la  Graue ,  Acuta, 
&  fopra-Acuta  ,  le  qnali  cominciano,& 
tetminano  ,  doue.fi  e  detco  di  fopra  &  di- 
cono  cosi ,  vt ,  re  ,  mi,fa,fol,  la,fa,  vt, 
mi,fa,  fol,  la,fa,  vt,  re,  mi,fa,fol,  U ,  fa, 
&c  quefta  terza  (cala  cioe  la  fopra- Acuta  non 
arriua  z\fa  vltimo ,  per  che  la  medeiima  ra- 
gione  che  habbiamo  detto  di  fopra  hauiebbe 
chiamato  vn'altra  fcala  di  natura  piu  alta, 
la  quale  per  che  non  facea  comodita  ,  non 
fu  ne  anco  a  propofito  di  dargli  l!vkimo/<» 
alla  fcala  fopra-Acuta  deUquadro.  Vet- 
rebbe  aduuque  formata  ia  mano  fecondo 
il  modo  che  io  dico  nella  forma  infra- 
fcritta- 
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Quefto  e  eiTantialmente  Tordine  della 
mano  ,  Sc  come  fi  vede  in  cialcuno  fito,  fi 
trouano  tutce  le  noCe  medcfime  ,  ne  piii  ne 
meno  ,  che  ne  i  fiti  corrifpondenti 
deila  mano  formata ,  deila  qual  noi  trat- 
tiamo.  -m 
Non  dimeno  fe  bene  in  ciafcuno  fito  sb- 
ho  Ie  medefime  note  come  fi  e  detto,  non 
fono  peio  colmedefimo  ordina,chefonnoin 
su  la  mano  formata  ,  pero  bifogna  rcnder 
la  ragione  di  quefta  diuerfita,&monftrarc6 
qual'  ordine  ella  fu  ridotca ,  a  queila  f orma 
precifache  Ci  vede.  Dico  adunquechefe 
bene  virtualmente,  elia  fta  &  procede  come 
hb  detto,  non  dimeno  fi  e  caminato  con  vn 
ordine,che  fe  bene  coducea  quefto  raedefi- 
mo  ,  conduce  nondimeno  con  quelia  diffe- 
rentia  di  trafpofnione  di  note  che  fi  e  detto. 
Hor  per  moftrar  l'ordine  co  ii  quale  fi  e  pro- 
cedutto  nella  roano  formara.  Dico  che  fi  b 
formatain  prima  la  fcala  graue  delb.quadro, 
&  fenza  pcoceder'  piu  oltra  con  1'altra  fua 
fcala  acuta  ,  fi  e  cominciato  immediatc  a 
canto  a  quella  la  fcala  di  naturajaccommon- 
dando  vno  vt  a  Canto  al  ,fa ,  piu  baiTo  cioe 
di  efavt  ,  &  da  quello  vt  ,  formando  poi 
la  fcala  intiera  di  natura  ,  la  qUale  viene  a 
terminare  ndfa  di  b.fa  ,  b.  mi ,  Sc  cosi  fu- 
pera  di  tre  gradi :  lafcala  del  b.  quadro,clie 
fono/o/,^,J^,cioe  il  fil  di,g  fol,re  ,  vt,\\  di  a 
la,mi3re,8c  i\fa  di  b.  fa,b.  mi ,  re,  quali  ten- 
gono  il  piimo  luogo  le  note  della  fcala 
della  natura  ,  la  quale  tetmina  qui  fanza  ri- 
cominciav  falendo  nuoua  fcala  ,  ma  in  quel 
cambio  fi  da  Yvt  aIl'vltimo/>.>  di  natura  che 
viene  in  /.  fa  vt  accanto  al  fa  ,  («pericre 
graue  del  b  quadro,  &  da  quello  vt  fi  forma 
la  fcala  del  6.molle  c  termina  come  fi  c  det- 
in/«  nel/4  di  la  ffiltre,5c  con  quefta 
fcalaviene  a  fuperarela  fcala  di  natutadi 
7om:iV. 


duenote,  cioc,del^  ,  &  dH  ta  >  di  efih 
fa,vt>&  del  U  ,fil ,  rc ,  lequal»  vengono 
ad  eiTer  lenote  pvmcipali  in  quel  polto  ^ 
quelie  inferferi  vengono  a  eilac  leconde 
nellelor  pofte  aqualla  di  b.  pnma  in  t*>j/> 
Vt  ,  &  a  quelle  di  natura  nelle  due  iequetb 
&  cosi  fono  formate  tre  otdinidi  icaleia- 
teialide!lanatura,&  qualitache  fi  e  detto. 
FimtL  queitiordinidifcalc  laterah  per  che 
lamuficafarebbe  ftata  troppo  riftrettaiie 
ricomminciatodacapo  la  icala  iupeaore, 
cioe  1'acuta  del  ^quadio  ponedo  IV?  di  eila 
fopra  iifa  vltima  deila  prima  immediatc  ll 
che  viene  in  gfil,  re,  vt,  &  con  quefto  dr- 
uentano  lc  note  della  fcala  del  b.  quadro, 
l'vkime,mfmo  a  che  ello  «6  iupaano  1'vna 
Sc  1'altra  fcala  gia  detta  di  nacura,  &  de  b. 
moUe  &  allora  tovmno  ad  eifer  nel  pnmo 
luogo,che  fara  in  e  U  mi  acuto,  &  termina 
nel/4,  fof.fa  ,  vt ,  iequente  >  dal  qUal/rf, 
fi  forma  1'altro  vt  di  natura,come  fi  vede,c^ 
fi  cdettodclle  antecedenti  fcale  confondere 
piu  il  lettore  con  quefte  minutie ,  &  M  fM 
di  quella  fi  forma  1'altra  fcala  del  k  molle 
pur  fenza  il  fa,  fuperiore  ,  come  la  prima 
volta  expofi  nel  primo  ternario.come  nel 
fecondodella  fcala  del  b,  nolle  non  fi  forma 
altra  fcala,  ma  fi  torna  da  capo  aU.  quadro, 
come  fi  fa,  anche  doppo  a  quefto  fecondo 
ternario  va  altra  volta  per  ampliaveaba- 
ftanza  la  diftanza  &  quantita  dello  voci  fe- 
condo  ralteifa.  diranno  adunque  le  lcale 
iatetaii  cosi  vt,  re  ,  mi,  fa,fol  ,la,fa  ,  vt} 
re  y  mi  ,fa  ,fol  ,la,vt  3re  ,  mi  ,  fa,  fol,U, 
tc  quefto  c  il  primo  ternavio  -,  fegue  poi  il 
fecundo  teruario  lateralmente  ,  vt,  re  ,  mv 
fa,fol,  la,fa,  vt,  re,  m  ,  fa,fil,  U,  fa,vt, 
re,mi,fa,fil,  la  ,  &  qui  finifce  il  fecondo 
urnacio  al  quale  fi  aggiunge  poi  vn^akrs, 
fca!a  puc  laterale^che  viene  ad  eifere  la  fopra 
H  H  h  Acuta 
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Acuta  del  b  quadro  cioe  ,  vt,  re,  mi,  fa,  fol, 
la  ,  &  tutte  quefto   fintenderanno  muko 
meglio  nella  loro  figura.  Onde  fe  vede  de 
la  differenza  della  poftpofitione  delle  note 
nelle    pofte  Joro  da  quefto  modo  vfitate 
della  mano^a  quello  pofto  di  fopra,  da  noi, 
non  vlene  fi  non,che  doue  prima  in  tanti  a 
ogni  cofa  noi  formauamole  Ahre  trc  fcale 
del  b  quadro,  &  faceuamo  le  due  note  prin- 
cipali  in  ogni  pofta.In  queftomodo  fi  for- 
mano  prirrfa  1'altre  fcale  gramlaterali,  &  di 
poi  11  torna  al  b  quadro  ,  &  le  note  di  qua- 
luquefcale  prima  foimate,ftanoie  pnmeda 
eirer  proferite  nelle  lorpofte.Cosiancho  e 
rnanifefto  delia  multiplicatione  delle  fcale, 
lecundo  laltefta  fi   caua  la  differenza  di 
graueacuto,  &  fopra  acuto,&  dalla  mulri- 
piicatione  delia  fcale  lateralmente,fi  caua  ia 
difterenza  di  b  quadro,Natura,&  *  molle.vi 
c  vn  corada  notare  vn  altra  cofa  che  fecodo 
ja  mano  no  fi  potrebbe  cantare  per  b  moile 
fono  daffa ;  vt ,  in  fu  comminciando  qui 
1  vt  primo  del  b  molle  come  fi  e  detto,ma  no 
di  meno  fi  fupplifie  formando  vn  altra  fcala 
alla  m  giu,il  che  fi  pu6  fempre  far,&  alla  in 
gm3&  alla  in  fu  ,  purche  torni  comodita  & 
ornamento,&  che  fi  oiForuino  le  debitepro- 
portioni&  luoghi  de  tuoni,&femituoni. 

E'da  notare  ancora  che  la  fcala  di  natnra 
ierue  al  b  quad*> ,  &  al  b  moHej  cjoe  ,  che 
cantadofi  6  per  b  quadro,6  per  b  molle,non 
Ii  vana,  ne  manca  piu  che  la-  fcala  di  natura ' 
non  Vl  interuenga,  &  feruaalle  mutationi 
d#Il  ma.  &  dellaltra  come fi  e  detto.Perche 
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ella  e  il  medefimo  con  la  fcala  di  b  quadro 
dcpendendo  da  ella  ,  ecceto  che  al/a  fape- 
riorecome  ii  c  detto  il  qual/d  non  pcio  b 
repugnanza  colli  di  b  quadro  comc  da 
quello  del  b  molle,per  che  i\fa  di  natura.  & 
ilmidi  b  quadro  itanno  in  vna  medelima 
pofta,  ma  non  quelli  del  b  molle  &  b  qua- 
dro  come  ii  e  detto  ,  di  modo  che  doue  c  la 
fcala  dal£  quadro,e  anche  quella  di  natuia, 
il  medefimo  interuiene  riipetto  alla  fcala 
dei  b  molle  con  iaquale  ella  e  aifolutamente 
la  medefimadependendo  quella  ih  tutto  da 
queftadinatura,come  fi  c  detto.Onde  cmar 
nifefto  che  c  neceilario,  che  &  a  l'vna&  a 
raItrafcala"accompagmqueliadi  natura,c  la 
caufa  di  quefto:  ma  non  fegue  gia  cheben 
che  lanatura  (ia  il  medefimo  cheil^qua- 
dro  &  U  b  molle  ,  ii  medelimo  che  la  na- 
tura  che  anche  il  b  molle,&  U  b  quadro  iii- 
no  il  medefimo  come  li  vede  manifefta- 
mente^  benche  paia  che  quefto  argomento 
faccia  non  poca  confufione ,  ma  la  ragione 
diquefto  e  manifeftiffima,  procedendocio 
per  che  fe  bene  il  b  molle  procede  dalla  na- 
tura,la  qualee  il  medefimodel^  quadro, 
procedenondi  meno  da  quelia  paite,& 
nota  fola  della  natura ,  la  quale  nondepen- 
de,,  &  non  c  commune  con  il  b  quadro ,  che 
e  il  fa  fuperiore  come  fi  h  detto  :  onde  non 
I  vna  marauiglia  al  mondo  che'  fia  repu- 
gnanza  tra  le  fcale  de  duoi  b  detti  ,  non 
oftante  la  ragione  aliegata  ,  &  tutte  le  fo^ 
pra  dette  cofe  apparifconno  nel  leguente 
fegno  deila  mano4 
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Dalle  cofe  dette  fi  puo  anche  vedere  aifai 
chiaramente,  con  qual  ordine,&  fine  fianno 
ftate  pofte  le  chiaui  ,  &  perche  elle  fi  chia- 
mino ,  &  di  natura ,  &  di  b  molle  &  di  b 
quadro,  le  quali  non  fono  fe.non  per  deno- 
tare,  che  in  quella  tal  riga,6  fpatio)C  la  t.u 
poftadella  mano,donde  poi  fi  pno  facil- 


mente  vedete  quel  che  fe  li  conuenga  ,  & 
troui  di  focto,  &  doue  cangia  ii  femituono, 
&  come  bifogna  far  Ia  mutatione ,  &  fe  le 
quinte  vengono  falfe,  6  buone,  &  fe  Ie 
terze  &  fefte  maggiori,6  minori ;  &  final- 
mente  molte  cofe  che  danno  grandiflima 
facilita,  non  folamente  al  comporre ,  mk  aJ 

cantare 
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cantare  aitcora  per  la  qual  facilita  elle  fonno 
ftate  metfe  in  vib.  Potra  anche  dalle  cofe 
fopradctte  faciimence  apparire,d'onde  pto- 
ccdeVerrore  ncl  quale  quali  comuncmence 
tuicuno  ineolre,di  potre  che  la  muficacon- 
utte  tblamencedi  tei  noce  ,eioe  ,  w»  re,  mi, 
fil ,  la,  ic  non  di  fetce  coroehabbtamo  det- 
co,laiciando  da  banda  il  lecondo/tf.  llqual 
errdre  ptocede  da  due  occattoni  ;l'vna  da 
non  hauecquella  fettrma  voce,o  vernota, 
vn  norhe  da  per  ie  come  ciafcuna  deH'aitre» 
ma  Uaucre  il  nome  d'vna  delle  fei ,  c\obfa. 
Et  pero  non  ii  veggendo  loro  piri  che  iei 
ipcciedt  nomidi  voci,hanno  giudicaco  che 
non  fiino  ne  ancho  fe  non  fei  tpecie  de  voci 
lecondo  che  fono  1  lor  nomi ,  non  confide- 
rando  che  chi  eognofcera  che  terzo  &  pri- 
mo  fa  ,  quarta,  cognofcera  ancora  che  b  vt 
ptimo/4  Lettima,&  la  fetcima  e  di  fpeciedi- 
uerfa  da  ciafcuna  deiraltre  inferiori ,  cosi 
anco  non  hanno  auertrco  ehe  1'hauer  vn 
medefimo  nomecon  vna  delfakre  voci,cioe 
fa  procede  dalla  ragione  fopra  detta ,  cioe 
per  hauere  !a  raedefima  relatione  che  il 
primo  fa  alle  noti  ancecedenti ,  &  alle  fe- 
quenti.  Lakra  occafione  di  quefto  errore 
comune,c  che  nella  mano  non  trouano  nif- 
(anofa  che  non  fi  poifa  faluare  &  accomo- 
dare  come  fa  primo ,  fenza  porre  alcuno 
feconio  fa>  fetcima  voce  \  ma  non  hanno 
conlideraco  che  quefto  viene  per  che  fon- 
dandofi  da  ogni  fecondo/a,  ii  fuo  w ,  come 
fi  c  detto  bimgna  di  necelTica  che  tutti  i 
fecundi/*  diuentino  anche  primi/tf  ,  nella 
fcda  da  loto  ptodotta,  &  pet  quetlo  cutti  i 
fa  della  mano  fi  accomodano  per  fa  primi, 
&  non  per  che  non  vi  fiino  anche  1  fa  fe- 
condi ,  rai  che  chr  fece  la  mano  hauuetft  la 
medefima  incentione  che  io  dico  c  manfte- 
fto  ,  oltre  ali'ordtne  decto  che  confiderata- 
mente  il  noftta  dall'ordine  anche  che  fi 
pone  nella  mano  delie  litere  di  7.  in  7-  & 
non  di  6.in  6  .d  chedenota  purchiaramente 
che  e  gli  habbia  intefo  fettima  fpecie.  dl 
voct ,  &  non  foiamente  il  qual  numero  di 
'  litere  fi  vede  che  c  pofto  fecondo  il  numero 
della  varietadeile  voci,&  pero  uon  ha  pofto 
1'ottaua  htera  i  ma  ritorna  alla  ottaua  nella 
ptima,  fi  come  anche  la  voce  ottaua  ritorna 
nella  prima  ,  cioe  nelTvnifuono  come  fi  e 
detco',&  finalmente  da  faperee  hauuere  per 
oofa  cectiffima  che  non  la  mufica  ha  origine 
dalla  mano,raa  fibene  lamano  dalla  muiica, 
per  ehe  la  mano  e  fe  non  vna  regola  alla 
mufica  e  fuppone  che  la  mufica  fra  ,  laqual 
mufica  eflendo  cofa  naturale,  come  e  pro- 
babile  cofa  croppo  inetta  a  dire  che  futTi 
fondatain  vna  regoladatca  a  gli  huomini 
per  che  dependefi  da  quelli ,  tfla  fi  bene  la 
regola  depende  della  cofa  naturale  hau- 
uendo  raferuati  circa  ,  a  qnella  e  gli  ordini 
fuoi,  &  quello  che  c  mrglrore  e  piu  grato, 
&  cosi  c  da  credere  che  dalla  ofleruatione 
di  mano  ,  i  mano  favta  circa  al  cantare 
fia  a  cafo  ,  il  che  non  fi  debbe  dubitar  che 
fempve  fia  ftato  familiare  al  huomo  vih- 
aniato  oiTeruando  la  natuta  di  quefto  mo 


il  giudicio  in  circa  quefte  cofemuficali  debbe 
cadere  dalla  natura  dclla  cofa,gia  che  debbe 
femire  fempre  propoftaalle  regole  quando 
ne  elle  fe  ei  trouatle  ripugnaza  alcuna  i  per 
che  intanto  fon  buonelc  dette  regole ,  roa 
per  che  elle  feguitano ,  &  fi  accomroodano 
a  elTa  natura  delie  cofe  ,  laqual  naturanon 
puo  notare  ,  ma  fi  bene  molto  facilmente  le 
regole.  Tutto  quefto  ordine  fopra  detto  ap- 
partiene  a  quel  genere  della  mufica  che  fi 
chiamaDratonicho,diftintoda  glialtri  duoi, 
Cromatico,&  Enarmonicho,  della  differeza 
de  quali  diremo  anche  bteuemente  quattto 
parole.  Dico  adunque  che  la  mufica  Diato- 
nica  e  la  piu  facile  ,  &c  piu  namrale  di  tutte 
1'altre  ,  &c  h  quella  che  vfano  nel  cantare  1 
Contadini,  &c  i  putti  ancora  bifcantando  da 
pet  loro,ogni  volta  pero  che  habbino  qual- 
.  che  poco  dorechia,  c  quefta  mufica  proce- 
de  per  tuoni,&  femituoni  maggiori,  &C  non 
efce  punto  dell'ordrne  della  mano.  Ma  la 
mufrca  Eromatica  non  ha  akra  cegolapar- 
lando  delle  regole  apparenti ,  &  mani/efte, 
fe  non  che  diuide  il  tuono  actualmente  in  te- 
mituono  maggiove,&  in  femituono  minore, 
&  cosi  proferifce  tanto  il  maggiore  quanto 
il  minore,&  ptoferira  il  minorealcuna  volta 
efptcnamente,  &  alcuna  voltavirtualmente, 
efprelTamente  fara  quando  procedendoda 
vt  a  re,  proferira  ptima  Vvt  in  fuo  tuono,  di 
poi  proferiralV  foftentato,&  cosi  formera 
il  femituono  minore  efpreffamente  ,  &  di 
poi  proferira  il  re ,  &  formera  il  femituono 
magcriore,&  cosi  intal  cafonon  fara  quefto 
altro     non  fare  che  quel  re  diuenti  vn  fa, 
crouare  il  fuo  m  fra  la  voce  re,Sc  la  voce  vt 


TT~V 

&  cosl  fi  former  a  fcmpre  il  femituono  roi- 
nore  expjretlb.   Lbccuko  fara  poiqtiando 
fi  formera  non  il  fil  femituono  minore  ,  o 
graue  vi  correra  non  lo  fpatk)  del  femituono 
minore  folamente,ma  infieme  con  queUo  lo 
fpatio  ancorad'vno  ,  6  ptu  tuoni ,  &  final- 
mente  1'vfo  del  femituono  minore ,  formato 
comefi  e  detto,  fi  caua  principalmente  lor- 
dine  del  Cromatico ,  il  qual  come  fi  vede  h 
pvu  dinicile,  &  roanco  naturale  del  Diatoni- 
co  ,  come  ancora  e  piu  dolce  &  fuaue  pro- 
cedendo  per  minori  diftantie ,  dal  che  naice 
dolcezza  come  appare  ncl  femitnono  ordi- 
naricche  c  moko  piu  dolce  chel  tuono ;  & 
perb  e  molto  appropriato  alle  cadenze,  alle 
quale  fi  debbe  andare  con  piu  dolcezza  che 
fr  pub  per  lafciare  fatisfatto  1'orechio  del 
auditore  il  che  fi  cerca  nelle  cadenze.  Mac 
da  confiderare  che  la  fofteruatione  noncau- 
fa  fempre  il  femicuono  minore,ma  folamen- 
te  quando  ella  e  congiuntacon  la  voee  prof- 
fima  piu  bafta  &  afcendendo.  Et  pero  lamu- 
fica  Diatonica  non  mettera  mai  la  foftenta- 


andato  oiieruando  la  natura  «  queno  u.u-       ^  ^      innanti,ne  dopP6,  a  vnanota  piu 
drtlacione  ,  &  apoco  apocondotta  m  rego  a     uone,  n  nn 
buona  e  melTa  in  arce  come  fi  vede  ,  &  per      ba  ia  d  Le   «        P  »8 


il  primo  &  principal  fundamento  nel  fare 
Tvw.  IV. 


roinore  ,  il  qaal  in  tal  cafo  verrebe  forroato 
H  H  h    a  quefto 
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quefto  dico  interuiene  quando  fi  foftenta 
altra  voce  che  e  i\fa,  ma  quando  fi  foftenta 
il/*,non  importa  che  egli  preceda  vnanota 
piu  ba(fa,per  che  ajl*  hora  non  fa,femituono 
minore ,  ma  folamente  fi  fa,  del  femituono 
maggiore  infiernc  con  ia  foftentatione  vn 
tuono  ,  &  il  femituono  fi  fonna  vn  grado 
piufopra  &  peio  foftentando  \\fa  con  il 
tahre,  non  fi  forma  femjtuono  minore,  ma 
ben  che  non  fi  formi,fi  accena  non  dimeno, 
formando  in  cambio  del  femituono  mag- 
giore  il  tuono,  che  e  vna  foftentatione,  cioe 
iemicuono  minore  piualco  che  e  quelloche 
gli  da  la  dolcezza,  la  qual  dolcezza  delle  fo- 
ftentationi  che  venga  dallo  accennare  il  fe- 
mituone  minore  come  fi  e  detto  c  manife- 
fto  da  quefto,perche  con  tutto  chel  mede- 
fimo  fpatio  fia  appunto  tra  vt,  &c  re  ,  &cre, 
e  w»  per  che  a  mi  }fa  ,  foftendando  i\fa, 
formandofi  in  tutti  quefti  modi  fempre  vn 
tuono  nondimeno  fi  fente  nelLaltre  vo- 
ci  6  tuoni  la  dolcezza  che  fi  fente  in  que- 
fto  del  mi  ,  &c  fa  ,  ii  che  non  viene  da  altro 
ne  puol  venire,feno  da  quel  femituonomi- 
nore  accennato ,  ne  quefto  b  niarauiglia  per 
che  fi  vede  quefta  efpettatione  caufare  di 
molti  belli  effetti  circa  quefti  tuoni  ,  come 
v.  g.  fi  fcendera  vna  fettima  che  confona, 
&  toinerabeniiTimo  all'  orechio  quando  in 
vna  cadenzanoi  a  fporteremola  qualottaua 
alta  come  v.  g.  in  quefta  cadenza fil>fa,fol, 
pigliare  in  cambio  di  quel y3/,vitimo  la,  fna 
ottaua  bafla  che  fati  la  fettima  ddfa,  8c 
non  dimeno  non  fcomodera  punto  Tore- 
chio  ;  anzi  dara  contento  ,  il  che  e  molto 
cotro  alla  regola  generale,per  che  le  fettime 
fono  duriffime  a  pigliare  ,  &  caufano  ma- 
liflima  armonia  all'  orechio,  roa  quefto  par- 
ticolare  auuiene  meramente  da  quella  efpe- 
tationedi  quella  ottaua  piu  alta  nella  quale 
douerebbe  cadere  Pultiraa  voce  cadenza^  & 
fara  come  cominciando  dalfa,d'\ffa,  w, 
d\tefa,mi ,  w,  pigliando  Iw  fotto  al  gam- 
ma  vt.  Vedefi  ancora  che/5/,  mi,  &t  fa,  re, 
lono  tuttia  duoi  terzo  minore,  &  vguali. 
non  dimeno  c  piu  grato,  &c  da  piu  dolcezza 
fol,mi,c\\<zfa,re,  il  che  non  viene  d'altro 
fe  non  che  ndfol,  mi  ,  d  fe  mituono  viene 
accennato  piu  proflimo  che  ne\fa3  re,il 
qual  femituono,  e  come  fi  edetto  affai  piu 
dolce  che  il  tuono  quefto  dico  auienne  per 
che  quel  mi,  ddfol,  mi,  chiama  il  femituono 
molto  piij  vicino  ,  hauendoil/z,  fopra  ina 
mediate  che  non  ha  re.  il  di  fa,  re,  U  quale 
chiama  inmediate  il  mi ,  che  e  fta  elfo  re, 
&  \\fa,  che  forma  il  tuono  &  non  il  femi- 
tuono  per  quefto  anco,  la  foftentatione 
che  primail  femituono  maggiore  co  lauere 
prccedente  ,  fi  come  la  fi  vfa  nella  mufica 
Diatonica  genera   piu  dolcezza  che  non 
genera  Wfa ,  mi ,  che  auiene  da  quel  femi- 
tuono  minore  accennato  per  che  la  voce  fi 
foftenta  ,  s*intuona  vn  femituono  minore 
piu  aIta3non  e  adunque  gratiafatto  che  da 
quel  femituno  minore  accennato,  ne  nafce 
quella  dolcezza  ,  &c  multomaggiore  che  in 
vnaahra  voce  ptfo  effere  ancora  che  fia  nel 
tefto  Ia  medefima  con  qnella  &  per  quefta 
medefima  ragione  non  cOmporta  il  vtuo, 
no  &c  la  quinta  falfa ,  non  fola  allo  iaconero 


ma  no  anche  a  vna  battuta  appreiTo  cornefi 
dira  piii  oltre  &  quefta  bafti  per  hancine 
detto  fuccintamente  quanto  s5apparciene 
per  ladifterenza  tra  l  ordine  Diatonico  ,  &: 
U  cromatico  ma  c  ben  dauertire  che  quefta 
muficache  procede  per  fuftentationi  non 
ii  puo  ne  anche  dire  mera  Diatonica ,  raa  ri 
dira  roufica  finta  per  che  ella  finge  ,  &  pro- 
ferifce  i\fa,  &  il  mi,  cioe  il  femituona  >  &c 
caufa  ancora  1'altre  voci  indifferetemente, 
doue  elle  non  fono  ne  per^quadro,  ne  per 
natura,ne  per  b  molleda  quale  anche  in  vero 
c  piu  tofto  chealtro  vnacerta  fpetie  mez- 
zana  fra  IaDiatonica,&  lacromatica,  fe  bone 
di  decta  fpette  come  diueria  non  &fa  mcn- 
tione  ,  perche  la  foitentatione  non  e  altro 
che  ia  variatione   d'vn  femi  tuono  mi- 
nor  perfo    in  aizar    la  voce  fe  benc 
ella  talmente    accomodata    al  hoii  cjie 
non  fi  proferifci  tal  femituono ,  altramente 
non  c  pero  che  in  qualche  modo  egli  nofi 
accenni  mandando  alf  orechiequella  altef- 
la  di  voce  cioe  ,  di  vn  femituono  minor  di 
piu  di  quello  che  egli,fi  afpettaua  d'onde  c, 
caufatala  dolocezza  grande  della  ioftenta- 
tione  come  fi  e  detto  Ma  1'ordine  Enar- 
monico  non  t  altro  che  vn  foftentar  perio 
fpatio  della  meta  manco  di  vn  fcmituono 
minor  ,  &  quefto  lodimandono  diefi.la 
qualmaniera  di  foftentationi  caufarebbe  di- 
letto  &  dolcezza  e  Hrema  fe  fi  poteilifentir 
proferita  giufta^  ben  vnita  con  le  aitie 
parti:  il  che  e  tanto  difficile  che  non  fi  tro- 
ua  che  quefta  fpetie  fia  andata  mai  troppo 
inanti:  ondee  mamfefto  che  la  diuerfitadi 
quefte  tre  fpetie  non  depende  dal  multipli- 
care  piu  ordim  laterali  neila  Mano,  ma  iola 
raente  nella  diuiiione  del  tuono  ,  &  del  fe- 
mituono  mmore1&  cosi  fi  vede  che  la  Cro- 
maticha  fuppone  come  fuo  fondamentola 
Diatonicha  fe  bene  varia  poi  grandemente 
da  i  tuoni  8c  regole  di  queila  ,  &  cosl  che 
laEnarmonica  luppone  &  Tvna  &  L'akraJ& 
quefto  bafti  quanto  alla  notitia  &  ragione 
dellamano,  quantoalla  diuerfita,6  dtftin- 
tione  fuperficiale  di  quefti   tre  ordini  di 
mufica  cosi  famofi  Ticatonico,Cromatico, 
&  Enarmonicho. 

Ma  per  chq  di  fopra  parlando  delle  con- 
fonante  noi  habbiamo  promeflo  di  dirne  al 
luogo  fuo ,  non  fara  fuori  di  propolito  hora 
che  terminato  il  trattato  delle  voci  dire 
qualche  cofa  di  eiTe,ma  breuemece  per  elter 
materia  aflai  nota-  Diciamo  adunque  clie 
le  confonanze  fono  di  fette  fpetie  fecondo 
clie  fette  fonole  fpetie  delle  voci  come  hab- 
biamo  di  fopra  detco  ,  Sc  prouato  fufhV 
cientemente&  con  quefte  cioc  vnifono,fe- 
conda  terza^quarta^quinta,  fefta,&  fettima 
loctaua  poi  come  fi  c  detto  tornera  ,  nella 
fpetie  dello  vnifono  ,  tra  quefte  confonanze 
alcune  fono  concordanti  come  Tvnifono,  la 
terza  la  quinta  &c  la  fefta;  alcune  fono  di- 
fcordanti  come  la  feconda  &  la  fettima,& 
alcune  tal  volca  concordano  ,  &  tal  voka 
difcordano ,  come  la  quarta  fi  nelie  concor- 
danti  alcune  fono  perfette,  alcune  fono  im- 
perfette  ,  petfette  fono  quelle  doue  fi  puo 
comodamente  terminare  la  cadenza,&  fono 
1'vnifono  &  la  quinta,  imperfette  fono  la 

terzza 
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terza  &  lafefta.  Delle  concordanti  imper- 
fcccc,alcune  fono  maggiori,akune  minoti, 
h  cetza  mmorcconfifte  d'vn  tuono  ,  &  d'vn 
icroituono  raaggiote,dico  cioc  che  tale,  e  Lo 
fpatio  che  fi  ttoua  fra  1'vna  Sc  faltra  voce, 
che  formanotal  concordanza.la  maggioie 


perche  qu'elle  contro  alla  parte  bafla  cioc 
alia.  piu  batfa  di  tutte  ,  6  due  foie,  6  pi«u  che 
fiino  fi  dna  che  difcordi  ,  ma  quando  fufle 
cotro  a  vna  deil'aj.cra  fi  dira  che  accordi,  co- 
me  fe  in  fta  l'ottaua  fufli  vna  quinta  in  ver- 
fo  ll  baflb  laquale  caufarebbe  vnaquatcain 


contieue  lo  fpatiodi  ditoi  tuoni.la  minore  e  verfo  la  parte  alta  &  tutto  accorderebbe 

fcome  re,  fa,mi>  fol>  M  f*>  cioe  /a,fecondo,  ottimamenie  :  ma  chi  conftderara  bene  tro- 

cosi  dice falendo come lcendendoi&  ita tom-  uera  ancoia  vnaltia  diuerfita  nella  quarta 

nu  ogni  volta  che  la  terza  lnclude  il  femi-  dicocioe ,  che  nella  quarta  trobeiia  anco- 

tuonocioc  ll  mi  ,fa,  fara  terza  minore  la  ra  la  maggiore  &  la  roinore  come  habbi- 

maggiore  c  come  vt ,  mi  ,  &  fa ,  U  ,  &  m  amo  detto  della  quinta  ,  delle  quaii  la  mi- 

fommaogni  volta  chitale  fpacio  non  fi  in-  nore  e  piu  dolce,  ma  per  che  quefta  diuer- 

cludi  tl  rm,fa,  la  ,  fella  minore  contiene  tre  fica  non  caufa  diuerfita  alcuna  di  regole  ,  o 

tuom  Sc  duoi  femituoni,&  fata  quandoella  di  ofleruazanel  camporre.per  quefto  non  e 

commincieta  dal  mi  falendo  &  dal/a  fcen-  in  confidetationealcuna.  Dallecofe  dette  fi 

dendo  6  dal  mi  falendo  pei  quarta  &  dal  fd  puo  confideraie  che  quando  la  concordan- 
fcendedo  nel  medefimo  modo.la  maggiore  *  za  e  piu  petfetta,tanto  minor  variatione  pa 


contiene  quatro  tuoni  &  vn  iemituono,  &  di 
quetto  la  terza  maggiore,  &  la  fefta  minore 
finno  meglioi  conionanza  che  1'altre  due,il 
che  procede  dalla  proportione  piu  perfetta 
come  ii  dira  ,  conconrdanci  perfette  non 
patifcono  quefta  diftintione  di  maggiore 
&  minore,  ma  alcunadi  loroe  variabile,  & 
alcuna  e  inuariabile;la  inuariabile  e  fvni- 
fono,il  quale  ogni  poco  che  vari  j  dalla  fna 
giulta  proporcione  non  fara  piu  vtile  alla 
mufica  ,  ma  auertifci  che  tal  varieta  fi  pu6 
intendere  in  piumodi,6  per  vn  piccolo  Ipa- 
tio  come  d'vn  croma,  6  per  vn  maggiore 
come  vn  Dicfi.  Nei  primo  modo  li  dira 
vnifuono  fcordato,  &  pur  fi  andri  tollerado 
nel  cantare,6  fonare  il  meglio  che  fi  puo, 
benche  mal  voiontieri  neltecondo  niodo  fi 
dira  vnifono  falfo » &  cade  in  vnaltra  fpe- 
tie  terza,oltra  allo  due  dette  di  concordanti, 
&  difcordanci  cioe  falfa  la  quale  Ipetie  ,  e 
molto  piu  cattiua  di  nifluna  delfaltre  due> 
per  che  le  difcordanti  feruono  frequentiffi- 
mamente  nella  mufica,ma  le  fal.sc  lon  fug- 
gite  ,  S>c  aborritc  come  fcogli :  1'altra  per- 
fctta  che  c  la  quinta  e  variabile  la  qual  va- 
rieta  conftfte  in  vn  croma.  la  quinta  adun- 
queconfifte  di  tretuoni  ,  &  vn  femitnono 
maggiore  ,  &  quefta  c  la  perfetta  ma  llm- 
perfettafara  vn  croma  mancho,la  quale  non 
dimeno  rifpetto  aLla  teiza ,  &  alla  fefta ,  fi 
dice  confonanza  perfecta  fe  bene  rifpetto 


tifcecome  fr  vede  che  la  terza  &c  la  leftache 
fonoimperfette ,  patifconoladiftintione  di 
maggiore  ,  &  minore  :  roa  delle  petfette  la 
quinta  foia  patifce  ,  non  quella  diftintione. 
ma  vna  m|nor  aflai  come  fi  c  detto  fvni- 
fono  poiche  c  la  perfettiflimacontonanza 
non  patifce  in  modo  alcuno  vatieta  nit- 
funa. 

Refta  hora  a  dire  delle  confonanze  falfe, 
le  quale  per  regola  generale  iaranno  tutte 
quelle  che  fi  difcoftano  dalla  debita  pro- 
portione  loio  che,  e  1'atlegnata  di  topra  vn 
Diefi  6  piiijper  che  vn  cromafolo  piu  tefto 
fara  dire  fcordata ,  che  falfa  tale  intonatid- 
ne,ik:  cosi  fi  vede  che  delle  confonanze  fal- 
fe  tono  molte  ,  5c  molte  fpetie  ,  pcr  che  an- 
che  che  difcordanti  non  folo  le  confonanti 
hanno  le  fue  faife,delle  quali  per  breuita  no 
entreremo  indirne  particolamente,  maflime 
che  da  quefto  che  fi  b  detto.fi  potra  cogno- 
fccre  tutto  il  refto  facihnece^ma  diremo  ben 
quefto  che  f.ale  falfe  le  piu  fainofe  fono 
quefte  due,  la  quarta/alfa  &  la  quinta  falfa, 
ma  peichedellaquatta,  &  dellaquinta  faifa 
poflbno  eflere  molte  fpecie,fi  intende  quan- 
do  fi  nominano  quefte  di  quella  fpecie  fola 
che  fi  dira  cioe.  Della  quarta  quando  ella 
contiene  tre  tuoni ,  &  e  decta  critonowoce 
quafi  fpauenteuole  appreflba  Mufici  &  fara 
dal/<*  al  mi  piii  alto  permutattone  di  quinta 
come  dal  fa  di/.  fa  vt ,  al  mi  di  b.  fa  b.  mi. 


allaltia  quinta  fi  dioe  imperfetta  &  fi  vfa  Della quinta  fi  intende  anche quando  cade 

quefta  quinta  perfetta  poco  rifpetto  alle  il  «i/contro  Afa  in  quinta,&  allh'hoiacon- 

torze  di  mezzo  con  le  quali  ella  non  puo  terre^duoi  tuoni ,  &'  duoi  femituoni  mag- 

accordare  ,  c  pero  fi  vfi  Ia  quinta  per  fe-  giori,&  cosi  tanto  la  quarta,quanto  la  quin- 

fta  nel  fonare  ,  dico  negli  ftrumenti  oue  ta  falfa  faranno  fempre  dpl  ^concro  al  mi, 


fonno  tutte  le  parti  fcompartite  le  voci 
ricerca  ,  accioj  che  ella  corrifponda  be- 
ne  dt  fofto  ,  &  di  fopia  ,  dargli  qnella  poca 
fcavfita,la  qualle nello ^ftrnmento  bifogna 
che  fempre  poi  fi  proferifca  done  la  voce 
quando  non  fia  sforzata ,  da  quefta  ragione 
detta  potra  put  fovmare,&  formeralaquin- 
ta-  pevfetta  ,  &  per  quefto  la  mufica  delle 
voci  oltra  all'altre  perfettioni  quando  fara 
cantata  con  difcretione  &  orecftio  fatala 
piudolce,di  tutte  l'altre,per  che  quella 
pctfettione  di  quella  quinta,  fe  ben  par  poca 
cofa,rileua  pure  aflai  nello  vdir  la  roufica,  la 
quarta  contiene  lo  fpatio  di  duoi  tuoni ,  & 
vn  femituono  ,  &  quefta  in  alcuno  modo  fi 
deue  accordare  &  in  alcuno  difcordare  pec 
Tom.1V. 


&  quefto  due  fpecie  di  falfita  ancor  che 
fiino  moleftiflime  alle  orechie ,  non  fono 
pero  tanco  piu  molefte  dell'altre  che  quefte 
fole  doueflino  per  ci6  eflere  in  confidera- 
tione  :  ma  la  caufa  per  che  elle  fono  alfai 
piu  nominate  che  faltre  ,  e  che  elle  fono 
molto  piir  pericolofedi  incapparui,  che  al- 
cuna  delle  altre  come  lo  prouano  moUo  be- 
ne  quelli  che  cominciono  a  fare  il  Contra- 
pundo ,  &  maflume  la  quinta  falfa ,  come 
perla  medefimaragionefono  piii  nominati 
da  i  Marinari  che  gli  fcogli ,  nen  che  fono 
piuafpri,&  Acuti.  Ma  quelli  che  fono  piu. 
pericolofi  di  vrtarui  dentro :  Et  e  da  notare 
che  le  falfe  fono  tanto  inimiche  al  noilro 
orechio  ,  che  non  folo  non  fi  pu6  compor- 
H  H  b    }  tare 
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tare  in  modo  alcuno  di  fentirle  proferire ,  ne 
doppo  a  vna  iiuona  paflada >  come  li  fa  con 
le  dilcordanze  >  ne  in  modo  alcuno  ,  ma  ne 
ancorali  puo  comportare  tal  falfita  per  lo 
ipacid  dVna  femibreue,  come  ben  sa  quello 
che  ha  qualche  principio  di  comporre  ,  al 
che  per  non  eiler  intentiene  di  crattare  in 
quefto  luogomon  fi  dira  piu  al  iongo.Etchi 
volefli  iilcontrare  bene  ,  &  ejattamente  la 
verita  di  tutte  quefte  cofe  detce,quanto  alle 
confonanze ,  bifognarebbe  che  lo  facefle  in 
1.    su  vno  di  quelli  ftromenti  che  fi  chiamano 
Manocordi ,  dico  di  quelli  che  hanno  due 
corde  iole ,  &  poi  hanno  fotto  e  tutte  efle 
fegnate  giuftiffimamente  tutte  le  miujre  Sc 
diitanze.  Ec  quefto  Itrumento  non  puo  in- 
gannareconreftermaleaccordatOjdal  quale 
non  iolo  fi  caua  la  certezza  delle  cofe  decce, 
rna  ancoca  delle  proportioni  che  hanno 
ciafcuna  voce  con  l'alcra,  come  v.  g.  fi  vede 
che  Tottaua  e  proportione  dupla,  per  che  fo- 
nando  mtera  vna  delle  due  corde ,  le  quali 
vogliono  eflere  vnifone  perfettamente  ,  & 
diuidendo  1'altra  per  raezzoaggrauandola  in 
ful  fegno  del  mezzo  col  dito  ,'come  fi  fa  le 
corde  de  Liuti,  &c  fonandone  vna  parte  rif- 
contro  a  queil'alcra  inteia  caufa  Tottaua,  ma 
ie  diuide  vna  corda  in  tie  parci ,  &  cheag- 
graui  il  dito  in  ful  fecondo  fegno,  tal  che  da 
vna  banda  ne reftino due parci ,  &  dalfaltra 
vna,&  cocherai  la  parce  maggiore  di  quefta 
corda  contra  all'altra  corda  mtera,  caiifer.aU 
quinta,&  cosi  di  mano  in  mano  fi  potranno 
'  ritrouare  tutte  le  propoi tioni  "delle  confo- 
nanze,  &  come  fi  vedechefra  ia  proportio- 
ne  della  quahca  &  la  proporcione  della 
raeca  fono ,  come  per  fc  cucte  le  propor- 
tioni  muficali  auueffi,  diuidendo  di  propor- 
tione,in  proportione  in  fino  che  fi  arriui 
alla  meta  nella  quale  terminino  le  propor- 
tioni  anzi   ricomincino  in  quefta  fi  puo 
direle  medefime  feguitando  fi  come  dalla 
ottaua  ricominciono,&  feguitino;di  poi  le 
medeiime  nature  6  fpecie  di  confonanze, 
madi  queftonon  appartiene  il  dirne  piu 
oltre  m  queflo  luogo.Con  quefto  ftrumento 
ancora  fi  proua  manifeftamente  che  il  femi- 
tuono  maggiore  contiene  delle  noue  parti 
d'vn  tuono  le  cinque ,  &  il  minore  le  quat- 
tro ,  &  che  tuttedue  infieme  fanno  vn  tuo- 
no,il  che  fi  cognofce  anche  piu  chiara- 
mente  nel  mettere  i  tafti  al  Liuto,6  alla 
Viola  per  che  per  trouare  la  pofta  del  tafto 
che  forma  il  femituono ,  bifogna  diuidere  il 
tuono  in  noue  parti ,  8c  di  quelle  pigliarne 
cinquc ,  &  con  quelle  mifurar  lo  fpacio  del 
detto  femituono ,  come  ancKe  per  trouare  il 
tuonobifogna  partir  tutta  la  corda  in  noue 
parti ,  &  fecondo  la  longezza  di  ciafcuna  di 
quefte  parti,pigliar  la  diftanza  che  formail 
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tuono  &  cutte  quefte  &  moltc  altre  bellil 
fime,  Sc  marauigliofecofe  fcopre  quelcosi 
facile  &  femplice  ftrumento  del  Manocordo 
che  Tabbiamo  detcofopra  loqualchi  voleile 
andare  diligencemente  &  tealmente  inuelti- 
gando,&  non  chiroerrezzando}trouerrebhe 
lenzo  dubbio  cofe  inaudite  &  muabili ,  & 
la  tagione  delle  perfette ,  delle  iraperfette, 
delle  difcordanti  &  delle  falfe :  per  che  tro- 
uerebe  che  falfe  fono  quelle  che  nohanno 
fra  loro  proporcione  come  v.  g.  qu*elledel 
diametro  con  la  cofta  &  perfctte  quelle  che 
Thanno  cra  loro  perfetta,&  poi  1'alcre  acco- 
ftarfi  piu,6  a  quetteo  aquelle  fecondoche 
hanna  piu,6  men.o  perfetta  proportione,  & 
troneio  bona  la  ragione,  per  che  il  cuono 
confifte  di  9  crome,ne  piii  ne  meno,&  altre 
cofe  aflai  molco  belle  &  deliderabili ,  ma  di 
quefto  bafti  hauuerne  tocco  in  fmoaquel 
che  fi  e  fatto  per  non  manchare  di  pro- 
durre  ancora  1'vlticno  &  principal  fonda- 
mento ,  &  riproue  doue  al  fine  fi  riduco- 
no ,  &  foftencano  tutte  le  cofe  decce  di  fo- 
pra,feguitarebbe  hora  che  fi  e  crattato  della 
voci  &  delle  confonaze,  il  dire  del  Contra- 
punco  &  di  fue  regole,  Ma  per  effer  quefta 
cofa  molto  nota  &  comune,  &  per  confi- 
ftere  anche  ptu  tofto  in  vna  pratica, che in 
altra  rag-ione  lalcieremo ;  mafljma  per  hora 
indietro  ildirne,  &  forfealtre  volte  cimet- 
teremo  a  coniiderare  fe  quefte  regole  del 
Contrapuntocosi  le  vechie  ,comele  noue 
hanno  fondamento  euidente,  reale3&  natu- 
rale ,  6  pur  fono  per  che  cosi  fi  ollerua  & 
piace  lenza  alcuna  altra  ragione,  fe  non  per 
che  cosi  hanno  fatto  gli  altri.  Dico  come  v. 
g.  che  non  fi  poifa  mettere  due  confonanze 
perfettel'vna  a  canto  a  1'altra,  che  la  quarta 
fia  fempre  contio  al  baflb  cattiua ,  perche 
non  c  dubbio  che  la  fefta  maagiore,  fe  non 
e  piu  dura  al  meno  concorre  Leco,  &  cosi  di 
alcune  altre  cofe  ,  dico  di  quelle  che  non  d 
fente  cosi  manifeftamente  all'orechio ,  che 
la  nacura  della  cofa  riceTchi  cosi ,  per  che 
quelche  ii  cognofce  lenfatamente ,  non  fi 
debbe  cercar  per  altraragione,  hauendone 
dico  la  riproua  dal  proprio  fenfo,  come  v.g. 
c  quefto  fi  debbe  t^rminare  impeifetta,  & 
&  andare  alla  cadenza  col  femituono,&  altre 
fimil  cofe  le  quah  1'orechio  fubito  cogno- 
fcera  eflere  rcgole  vere  &  buons ,  come 
anco  fi  vcde  in  quefle  regole  piu  nuoue 
che  l'andare  alle  perfecce,  con  le  piu  prof- 
fime  caufa  molta  dolcezza  &  altre  cofe 
ancora  che  il  fenfo  fteflb  le  confirma ,  delle 
quali  tutte  apportera  non  folo  a  moftrare 
Ie  regole  ,  ma  ancora  a  eflaminare  dette 
regole  ,  &  ritrouare  il  fondamento  di  eife, 
ogni  volta  che  fi  vena  a  trattar  del  Conrra- 
punto. 


F  I  N  I  s. 


